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PRÆFATIO.
0 S T tut nova Geometriæ Elemeata, mm
.ita pria’em in lacent emyz’fl’a, ejl firtaflè

and miretar T r0 Mathematicm, annafa
Z420, ë (ut qui afdam videntur) abfileta

Euclidis 9"an è prela denuofrodire : ræfertim
mm non paaca in 171i: vina L etexzflèfi i raffina
gui Geometriam Elementarem nova quadam me-
tbodu excolena’am proponaat. Hi cairn L niez. me.
lofopbi Euclidis Defiaitione: parant parjiwac, de-
mon rationa- vix evidenter, 1e: 0mm: male Var-
dine dzfiqlitad, aliafque mendas innumerar, par
camera antiqaitatem ad [na ufgue tempera laten-
teJ, jà invemflè jaffant. A

At tantoram virera»: pace, audafler afin, Eu-
clidem ab il: immerito reprebenfam eflè, ejafque
Definitinne: dijlinfla: G? clan", è primi: 65’ fimpli-
cloribtu frimipii: petita: eflè, C5 conceptiba: n0-
flri: faczliorn; demonflratiane: Elegante: fifi-
caa: ES continua; ratiocinana’i vim adeo toi
tem 65 nervofam, ut facile indacar credere obfcuri-
tatem zfiam à fiioli: 271i: tutie: infimulatam, can-
fifi: potimëperplexi: eoram ideix, gnan: deman-
jlrationibzu ipjî: imputandam rifle. Et nuança;
annaulli quarantur de malâ reram dzfiajz’tione, C6
inique ordina, quem tenct Earlidu; aliam talma
metbodam magu idoneam, 65 difcentibwflzcilioreaz
inter mania hoc gena: farijzta invenio nullam.

a z Non



                                                                     

Non maum ejl bic lori bypercriticù Horum cal»
tiuneulàfigillatim refiondere: jèd in bi: Elementù
ce! mediooriter verjuta, flatim patebit, Calumnia-
tore: boa-fuma potin: ofcitantiam monflrare, quam
fiera: in noflro autbore luffa: arguere; imo ne boa
quidem dicere vereor, quad vix, C6 ne vix quidem
unum, aut alterum è tot novi: flflematibu: inve-
niri potefl, in quibus plan: non funt labex, ima
fediore: paralogifmi, quam in Euclidem val fin-
gere potuerunt.

Poli tot inféliœ: in Geometrid rqurmandiî ca-
natta, quidam non infimi Geometra Elementa de
nova tonjlruere non au 1, ipfum Euclidem omnibu:
alibi Elementorum Soriptoribu: merito prælute-
runt, eique edendo un; cura: impenderunt; bi ta-
men ipji nefrio qui u: opinionibu: duffi, alias pro-
pofl’tione: prorfuo omittunt,aliarumque demonjlra-
tione: in po a: mutant. Inter Mo: eminent Turque-
tus C5 Defobizller, quorum unique male quodamfata
contigit, ut eleganter qunfdem 55 in Elementi: opti-
ma jure ponendzu propojitione: quafî inepta 65 inu-
tile: rejeterint, qualexfunt propofîtione: 27,2 8,29.
librijexti, mon aliù nonnullir quarum u fa: firtnflè
illo: latebat. Infuper quandorunque ipfas Euclidù
demonflratione: deferunt, multum in argumentan-
do peccant, C6 à concinnitate Veterum rendant.

In libro quinto demonflratione: Eudidà in to-
tum repudierunt, C6 Proportion»? definitionem ahi:
termini; conceptam attulerunt; at qua unam tan-
tum è duabm proportionalium fieriebu: compre-
I)endit,fâ quantitatibm tommenfurabilibu: [alum-
inodo competit : nibilomimu juin, que flint de
Irlæqrtiqne? demonflratione: omni quantitaei tara

imam.



                                                                     

incommenfurabili quam commenfurabili in flaquen-
tibu: lzbri: applicant. Hunc tam tarpan lapfum
nec Lo ici nec Geometræ facile condonaflênt, nijî
bi aut are: in alii: fui: foripti: de Scientii: Ma-
tbematici: bcnè meruifl’ent. Hoc quidem commune
eji ii: tritium cum omnibu: bodierni: Elemento-
mon Scriptoribu:, qui in eundem im ingunt foo-
pulum, 65 ut fuam in bac materia o entent peric
tiam, autborem noflrum in re minime culpandd
imo Iaua’andd reprebendunt; Quantitatum propor-
tionalium definitionem intelligo: in qud intellefiu
facilem proportionalium proprietatem exponit,qua
quantitatibu: omnibu: tam incommenjurabilibu:
quant commenfurabilibuc æque convenit, a à qui
cætera omne: proportionalzum proprietate: futile
confequuntur.

Huju: proprietati: demonflratianem in Euclide
defiderant Egregii bi Geometræ, atque defèflum
demonjlratione fait fupplendum fufczpiunt. flic
iterum contemplari licet infignem eorum in Logicd
peritiam, qui definitioni: nomini: demonllratio-
nem expeflant: tali: enim efl bac Euclzdi: defi.
nitio; qui illas quantitate: proportionaIe: vocat,
qua conditione: in definitione [ad allata: obtinent.

’ ébaubira primo Elementorum autbori licebat, qua-
li et nomina quantitutibu: bac requifita babenti-
bu:, arbitrio fun afigere? Licebat proculdubio;
jan igitur utitur jure, 65 au proportionale: vocat.

Sed open: pretium erit, metbodum, qud banc
proprietatem. demonflrare conantur, perpendere.
Afiflionem quandam uni tantum proportionalium
generi, rag, commenfurabilium, congruentem afi- .
(nant; 65 exinde multi: ambagibu: longdque con-

. clujionum



                                                                     

clujionum ferle univcrfalem, quant Euclide: pofiit,
proportionnaientpropriccatem deducunt ; quodcerte
tant metbodo quant argumentatiani: reguli: fati:
clienum eflè videtur. dt longe refliu: ficiflent, fi
proprietatem univerfalem ab Euclide aflignatam
primo pofuiflênt, (9’ exinde particularem Main (si
uni tantum proportionalium eciei congruente":
deduxiflènt. ’ minium veto une refluerait me-
tbodum, talem monflrationem ad definitione: li-
bri quinti attexere lzbuit. 5&2. Euclidem ulteriuc
defènfum videre cupiunt, confulant eruditac 65’
fummo judicio confiriptru Leêlione: Matbemati-
tu: Cl. Barovii au. I666.

Cam ocra tanti Geometra incidit mentio, præ-
terire non poflum Elementa ab eo edita, in quibu:
plerumque ipfÎu: Euclidi: conflruilione: C6 deman-

ratione: retinet, ne and quidam onziflit pruine]?-
tione. flinc oritur major in demonjlrando un,
pulcbrior conflruendi metbodu:, (à ubique Veterum
Geometrarum geniu: clariu: elucet, quam in libri:
illiu: generi: fieri folet. Plura praterea Conda-
ria (à Scbolia adjecit, non modo breviori fequen-
tian; demonjlrationi infervieutia, verlan etiam
ahi: in rebu: parutilia.

Nibilominu:, demonflratione: eju: cd brevitate
laborant, tut flmboli: notifque implicantur, ut in
Geometridparunt verjuta dzflcil e: 55 abfcuræ fiant.
filulta propofitione: qua ipfum Euclidem legmti
perfiicua vzderentur, Algebraicâ bac demonflmndi
metbodo tyronibu: nodofæ 66 vix intelligibile: red.
duntur 5 quali: efl V. G. I 3. primi Elemcnti. De-
monflratzonum, qua; in Elemento ficundo attulit,
dzficili: admodum tyronibu: ejl intelligentia kre-

v tu:
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flint malte Euclide: ip e earum evidentiam (ut in
re Geometricdfîeri de et) à figurarum contempla-
tione etit. Scientiarum omnium Elementa fitn-
plicifli’ma" metbodo tradendafunt, nec fymboli: nec
noti: nec obfiuri: principizâ’ aliunde petiti: in-

voluenda. i ’Ut Elementa Baravii nimid brevitate, fic ca,
qua à Clavio traduntur, molejlcî prolixitate pec-
cant. Scbolii: enim Commentariif ne abundat ni-
mi: 65 luxuriat. Vix equidem arbitror Euclidem
tam obfcuram efl’è, ut tantd farraigne notarum
indigent; nec dubito quia tyrone: omne: Eucli-
dem ipfum omnibu: fui: Commentatoribuc facilio-
rem inventuri fiat. In demonflrationibu: Geome-
trici: ut nimia brevita: tenebra: parit, fic nimia
verbtfita: plus tædii C6 conficfioni: quam luci: a]:
fert.

Hifce præcipue indublu: rationibu:, prima fax
Euclidi: Elementa cum undecimo E6 duodecimo, ex
carbone Frederici Commandini in ufum yuan-
tuti: Celeberrimæ bu u: Academia per je edenda
curavi ; à cæteri: ab linui tum quia bac, qua jam
damna, ad alias plerafque Matbejeo: parte:, que
nunc vulgo traduntur, intelligendac,fufliciant, tu»:
etiam nia omnia Euclidi: opera, Græce 65 Latine
nitidi zmi: CbaraEleribu: adornata fummaque cu-
ra 8 [ide emendata nuper à prolo Academico pro-
diere.

Porro in gratiam corum, qui Geometriam Ele-
mentarem ad Praxe: vitæ commodi: infirviente:
applicare defiderant,Trigonometriæ Plana a Spbæ-
rien compendium adjunxi, cujus Arti: ope, magni-
tudine: Geometricæ menfurantur, ipfarumque di-
men zone: numeri: fubjiciuntur.



                                                                     



                                                                     

[Il
» ’EUCLIDIS

ELEMENTORUM.
LIBER paumas.

DEFINIIT’IONES.

l A IoUndtum efl, cujus nous cit pas, Vel. quad magnifia.
dinem nullam habet. ’ i "

t Il
Il Line: vero en: longitudo humiliais expert.

. III. - nLineæ termini (un: punâa.

i IVG IReCta linea efl, quæ ex æquo fuis-interjicitur punais.

v Superficies cit id, Lquad longitudinem, 8c latitudinem
tantum habet." ’* ’ I s ’ -

. I VI.Superficieitermini (un: liueæ.

q VIL v lPlana. fuperficies efl: quæ ex æquo fuis interjicitur lineis;

I I , . VIH. tPlanus àngulus cit duamm linearum. in plana fefe con-
tingentium, 8c non in direôtum jacen’uum, alterius ad al:

.teram inclinatio. ’
1x.uandq gluten! quæ angulum continent reflue litiez fine-f

tint, reéhlmeus angulus appellatur.

. ’ A X;



                                                                     

EUCLIDIS ELEMENToxUM

- Cam vero reéta linea fuper reôtâ lineâ infifiens, ces, qui
deinceps (un: àngulos, æquales inter fc fecerit, reâus ell-
uterque æ ualium angulorum: 8c quæ infil’cit redite linea
perpendic aris vocatur ad Sam, cul infiltit.

Obtufus angulus , , .cil qui major cil: [re o. .
’ X11. .Acutus autem, qui re6to efl: minon

Terminus en, quod alicujus.extremum cit.
XIV.

- figura ca, qu: inique, vel aliquibus terminis continent;

XV - ’Circulus en: figura plana,um linea contenta, qua circum-
ferentia appellatur: ad quam ab uno punfito lutta figuram
exiftente omnes reétæ lineæ pemngentes [ont æquales.

’ XVI. , lHoc autem punâum centrum circuli nuncupatur.

’ XVII.Diameter circuli cit méta quœdam linea pet centrum du-
êta, 8c ex utraque parte à circumferenua circuli termina.
tu, que: quidam, 8c bifariam enculant leur.

XVIII.
Semicirculus ei’c figumuæ c9nçinetur diameuo, 8: en

quæ ex ipfa circuli arc erenua internipitur.

XIX.

Segmentum çirculi cit figura, quæ
recta linea, a; grenu circumfcrenti:
Continetur,

XX.



                                                                     

1313111
XX. -Reô’tilineæ figuræ flint, quæ mais continentur lineîs.

XXI.
Trilateræ quidem, quæ tribus.

XXII.
thgdrilateræ, quæ quatuor.

’ ’ XXIII.
Multilateræ veto, quæ pluribus, quam quatuor métis li-

neis comprehenduntur. ù ï n’-

XXIV. tTrilaterarum fi tarant æquilaterum efi: triangulum,
quod tu: lutera ha et æqualia. r ’ . -

r XXV.
aâl’ol’celeo, five æquicrure, quod duo tamtam æqualia latere

et. ’ I ’ t l t r

XXVI.
Scalenum vero cit, quod triajnzqualia habet lutera.

Ad hæc, trilaterarum figu-
rai-nm, re&angulum quidem
cit mon m, quod reétum
angulum abot.

l . xxvm. IObtufangulum en, quod obtufum habet angulutn.

q XXIX.Ï Acutaugulum verso, quod tres acutos angulos habet.

I A 2: XXXq



                                                                     

EUCLIDIS ELEMENTORUM
XXX.

(germinaux-nm fi ratura
qui arum cit, quod æqur-
laterum cit, a: redtangulum.

XXXI.
Alter: parte longior figura cit, quæ œaangula quidem

æquilatera veto non en.
XXXII.

Rhombus,quæ æquilatera quid:m,fed reâangula non cit.

Rhomboidelè quæ, 8: op-

pofita lutera op litas an.- . 7gulos inter Ê qui: habens,

n ne æquilatera en, neque lte unguis.

. XXXIV.
Præter has auteur reliquæ quadrilateræ figuræ trapezia

vocentur.
XXXV.

Parallelæ, feu æquidiltantes reâæ lineæ faut, quæ cum
in ecdem fin: plana, 8: ex unique parte in infinitum pro-
duçantur, in neutrampartem inter fe conveniuntu a"

,POSTULATA.

I. .Poltuletur à quovis punCto ad quodvis punétum refilant

lineam ducere. .Il.
Reétam-lineam terminatam, in continuum 8: direôtum

producere. .11L
Qqçvîs centro, . a; intervallo circulant defcribere. l

AXIOMATA.



                                                                     

"lLrnlnk ,1.
" AXIOMATA. *

Qqæ eidem æqualia, 8c inter fe fun: æqualia.

I lit filæqualibus æqualia adjiciantur tout fun: æqualia.

Et fi ab æqualibus’æqualia ibèrentumeliqua flint æqualia.

Et fi inæqunlibus æqualia giclantur, rota (un: inæqualia.

Et fi ab inéqualibus æquo); auferantur, relique (un: in-

æqualia. V1.
Et quæ ejufdem duplicia funt, inter (e (un: æqualia,

n E: quæ ejufdem annulai, inter fe (ont æqualiz.

Etfiquæ fibi mutuo conÆxii, inter le fun: æqualiz.

Tomm en: fut parte majtië.

’ ’ Duæ recta lineæ fpatium non comprehendunt;

Omnes anguli redû inter fe æquales font.

- . . X11..Et fi in duos mâtas limas
Icône. linea incidenta, interiores, ï
8c ex eadem parte angulos duo- vbus mais minores feeerit, re-
âæ lineæ illæ in infinitum vproduâæ, inter fe conveniunt 4 .
exea e in nafuntan i 7duobuspflrîâ’is minores. gal

N or. Cura plan: ü d mon pantin en? ont d a
tur quilibet vibmeri: qui-nm me que J44 neige;anguli, in media mon. il. G. in gara un. x3. libriprinzi
nagent: areau? A n, 3c compreb tu duit" un!" ne, 6’
angulm a "8h A n, B a entente: dicitur engaine A n n.

A 3 P R OP.



                                                                     

6 Eucninrs Euiiniïronuzti
PROPOSITIO 1., PROBLÉMA.

Super dard "tu 15ml terminai, triangulum equilaterune

cotfiituere. . -Sit data retâte. linez terminata A n, o ortet fuper ipfa A a
trin) lum cquilaterum confiituere. êentro quidem A in-
terva lo autem A a circulus defcribatur n c ne. Et turfus
centro a, intervalloque B A de- ’

a 3. ne. fcribatur circulus AC ne, 8c a c
puné’to c, in quo circuli (e in-
vicem fecant, ad A3 ducantut

6 t. Poli. recta: lineæ CA ont. Quo- D Eniam igitur A ccntrum cit cir-
6 It- Def-culi DBC, erit A c ipfi A B tæ-

qualis, rurfus quoniam B cir-
culi, au: cit centrum,,erit a c æqualis RA: oflenfa cit nu-
tem 8: CA æqualis A n: utraque igitur ipfarum CA c n ipfi
A3 cil: a: ualis. Quæ auteni eidem funtæ ualia, 8: inter le
æqualia nt. Ergo en ipfi ca cit æqua is tres igitur ÇA
A8, ac inter fe (ont æquales; ne propterca triangulum æqui-
laterum cit ne, &;conftituturn camper data méta liriez
terminant A n. quad fecifl’e oportebat. v

en o p. II. P ROB-"L.
A! datant purifiant, data ne. liner) gaude» "84m li-

neam ponen

Sir datum quidem punaum A , data veto reôta liner: ne.
oportct ad A punaum, ipfi BC reâæ lineæ æ ualem reétam

4 Pofiul. 1.1ineam ponere. Ducatur à punéto A ad c te a une: A c a .-
6 trima 8c fuper ipsâ confiituatur triangulum æquilaterum D A c 6.
11")!"- producanturque in direüum. . «

ipfis D A D c reâæ lineæ Ali
e ennui. a. c G c. 8c centro quidem c, in-

tervallo autem n c circulus
4 3, un. son defcribatur 4. Rurfufque

centro D, 5c intervalle D G
defcribatur circulus G K L.

niam igitut punétum c
centrum cit a G H circuli cric

q r r, ont, 1,». ne i ce æqualis v. Ê: rurfusquoniam D centrum eft
cucu 1 o K L,.Cl.’ll: DL æquodrs D G: guarani. DA cit æ ualis

f Axiomg. D c. reliquat igitur A L reliquat G Ç cit æqualisf. 01 cura

.. . * auteur



                                                                     

Lillik 1.: *. 7autem eft a c æqualis c a. Quare attaque ipfaxum A L n c
efi æqualis i fi ce. Quæ autcm eidcm æqualia (un: 8c inter
f: funt æqu ia. Ergo, 8c A L efl: æqualis 3c. Ad datum igi-
tur punétum A datas reâæ lineæ n c æqualis pofim cit A L.

Q1941 facere oporœbat. .
PROF. 1H. PROBL.

Daubu: «inti: nais lineis inæquuliàus à maie)": minoré z;
quulem ubfcindere.

Sint datæ duæ reâæ lineæ inæquales A B 8c c; quamm
major fit A8. ogortet à majore An minori c æqualem reâam
lineam abfcin ere.Ponatur ad I F D
A pun&um ipfi c æqualis recta q’ .

5

linea A D 4 8c centra quidem l »   :3351?
A, intervalÎo autem AD circu- ’ a un. 3: ’
lqs defcribatur DEFI’. Et quo- ( l A Il: B
matu A centrum cit D E F cir- "culi, erÏt A 1-: ipfi A D æqualis. c

Sed 8c c æquahs AD. Utraque ,1gitur ipfarum A E, c ipfi A D æqualis exit. Quare 8: A a
ipfi c efi: æqualis v. Duabus igitur datis mais lineis inæ-c AXÎomJÂ

ualibus A B 8c c à majore A3 minori c æqualis Abfciflh eût

&uod fecifi’e oponebat. I
PROF. 1V. THEOR.

Si duo triangula duo 1mm daubas 14mm: squaw b4-
bmnt, alterum airai; bâtant autant, (2’ angulum un-
gulo aqualem, qui qualifias "(fis [intis tontinait": Et
Imfim bufi 4:qu bûchent; du "sanguin": m’angula
aquule ait; à reliqui aguü reliquis unguli: cupules,
alter alteri, quibus aquaüu lutera fubtenduntur.

Sint drotriangulz 413c DE n, qua: duo lattera An A c
duobus lateribus D a D F æ- .
qualia habeanç, alterum alteri, A D
videlicet latus quidem A B la- -
teri D E æquale, lacus veto AC
ipfi DF;& angulum lucan-

gy E D F æëçalem. Dico 8:

axm ne a1 EFæ u cm
eflè,&triangulum Ancqæqua- B c E I F
le triangule D a F, a: reliques angulos reliquis anguhs 2.1

A 4. «pales,



                                                                     

h Ax. Io.

i Anime;

a s. huila. majore AE minori AF æqualis cauferatur

l ç. hujua.

Evcunls ELEMENTORUM
quales, elterum alteri, quibus æqualia latere fubtenduntur ;
nempe angulum A a c angulo D E F: 8c angulum A c a an-
gulo n F E. Triangulo enim A n c applicato ipfi D E F, 8c
punéto quidem A pofito in D, refît: vero linea A tin ipfa D E :
8c punétum B punâo E congrue: ;. quod A n ipfi D E fit æ-
qualis. Congruente autem A n ipfi D E; congrue: 8c A c
méta linea redue limez DE cum angulus n A c fit æqualis
angulorn D F. anre, 8c c congrue: ipfi r - eü enim redît:
limez A c æqualis reétæ D F. Sed, & pun .um B confine-
bat punéto E. Ergo, a: bafis a c bali E F congruer. un
fi punéto quidem a congruente i fi E, c veto ipfi F ; bafis a c
bali E F non con mit; duæ re a: lineæ fparium compre-
hendent: quod- cri non tefi. Congruet igitur ac bafis,
bafi E F, 8: ipfi æqualis ont. Œgre 8: totum A B c triangu-
lum congrue: ton triangulo D E F, 8c ipfi erit æquale- 8::
reliqui un uli feliquis angulis congruent, 8c ipfis æquaîes 6
orant. Vi elicct angulus une angulo DEF 8c a lus ACE
angulo D F E. Si i ’tur duo triangula duo atera uobus la-
teribus æqualiz ha cant, alterum alteri, habeant autem 8c
angulum angulo æqualem, ui æquelibus métis lincis Con-
tinetur: a: afim bafi æqu cm habebunt r 8c triangulum
triangule æqualc cric; 8C reliqui anguli reÎi uis anâuüs æ-
quales, alter alteri, quibus æquaha lutera ubten untur :
quodoflzendere oportebat. l .

PROF. qT .Ififtelium tridngulorum qui 4d (afin: fun: anguli inter fa
fun: equalu, à pedum: aqudîbu: "au and: unguli
quifunt ficb bdji inter [a equule: "un.
Sir ifofceles triangulum A a c; habens A a latus latex-i

une æquale, 8c producantur in direétum ipfis An AC reétæ
lineæ un ce. Dico angnlum quidenunc
angulo A c a, angulum vero c a D angulo A
n ce æqualem erre. Sumatur enim in
lino: n D, quodvis punétum F; arque à

A a; junganturque F c, c n. Œpmam
igitur A F efi æqualis A c r A a vero
ipfiAC’ duæFA Ac, duabus 6A ne æ-
quales Îunt, altera alteri; 8: angulum
me communem continent,bafis igitur ne
bafi c n cit bœqualis, 8c rrian lum A F c
æ ale trian Io AGB 5 8: rehqui anguli, . 0
te guis angu i5 æquales erunt, alter alteri 5 quibus æîuaha.

’ . accru



                                                                     

«saanpmnï

Xle triangu

L138: I.
latera fubtenduntur: Videiicet angulus quidem A c F æqua-
lis angulo A ne; angulus vero AFC angulo Ac a. Et quo-
niam tota AF toti Ac en: æqualis; quarurn A B ei’c æqualis .
Ac; cric c 8c reliqua n F rehquæ c G æqualis. Ofienfa ei’c’ hmm-3-
aurem F c æqualis en. dnæ zgitur B F, rc-duabus cc G B
æquales (ont, altera alteri; 8: angulus arc æqualisnngulq
c G a: clique. bafisi forum a c. communie. Er o 8c trian-
gulum a F c triangu o c c B æquale erit; a: re iqui anguli.
reliquis angulis æquales, alter alteri -, quibus æqualia lutera
fubtenduntur. Anguius igitur rac cit æqualis angulo ou;
8c angulus n c F angulo c n G. Itaque uoniam toma A]; o
angulus toto angulo A c F æqualis ofien us ef’t, quorum an- I
gulus c au cit æquaiis ipfi ac F: erit reliquusd A ac reiiquod Amm- 3-
A en æqudis; 8: funt ad bafim A 3c trianguli: ofienfus au-
tem cil: 8c FBC angulus æqualis angulo ace; ui funt fub
bafi. Ifofcelium igitur triangulorum qui ad ba m finit an-
guli inter (a funt æquaies; 8c produ is æqualibus mais li.
nais anguli, qui fun: fub bafi, inter fe æquales erunr. (AI-0d
ofiendiflè oportebat.

Cor. Hinc omne triangulum æquilaterum cit quoque æ-
quiangulum.

PROP. V1. T H E 0 R.
Si trianguli duo unguli inter fe fin: æqualer, à squale:

angula: fubtendentiu larme inter je equaliu ermite
Si: trianguium An «habens angulum An c angulo A ç B

æqualem. DICO 8c A a laïus lateti A c æquale cire: Si emm
inæqualis ef’c AB ipfi Ac; airera ipfarum
en major. Sir major A3; atque à majori
A a minori Ac æquaiis 0 auferatur Dn- 8c
Dc ungatur. ngniamigitur ne e æ-
qua 1s 1pfi Ac; commuais autem ne: e-
runt dune DE 8C duabus Ac ce æ uaies,
airera alteri; 8c angulus ’Dnc æqUa is an-
gulo A c B ex hyp. Bafis igitur D c bafi
A5 cit l’æclquaiis,& triangulum DBC æqua-

o Ace, minus majori; quod cil
abfurdum. Non igitur inæqualis en: An
ipfi A c. Ergo æquaiis erit. Si igitur tri-

, anguli duo anguli inter fe fint æ uales, 8:
fubtendentia latera inter [e æqua ia erunt:
OpOrtmt.

A

æquales anguloa

9

a 3. hujus.

quod inonflrafl’e .

r Cor. Hinc omne triangulum æquiangulum en quoque æ.-
quilaterum.

PROP.



                                                                     

je Euorrnrs ELEMENTORUM
Paoavu.Tueoa

In eudem "au lima, duabus eifilem "en; lineîr, die due
«tu En". squales, airera airai ne» conflituemur ad
alitai arque dirai purifiant, 4d enflent partes, eofdem
que: prime refis lime, termina: balzanes.

Si enim fieri potefi, in eadem mâta linon A a duabus cir-
deux reétis liners Ac ce, aliæ duæ recta lineznAD Du æ-
quales, altera alteri conitituantur ad aliud arque aliud pun-
Ctum a 8c D, ad eafdem partes ut ad c 8:
D, eofdem babeurres terminas A a: raquas
primæ reétæ lineæ, in ut c A quidem fit C D
æqualis DA, eundem, quem ipfa termi- -
num, habens A’; ce vero fit æqualis ne,
eundem habens n terminum 5 8c on jun-
gatur. Itaque quoniam A c cit æqualis
An; etit, 8c angulus ACD angulo ADc

a y. najas. æqualis 4. Major igitur efi ADc angulus
angulo son. Qu’au: angulus une angu-
lo BCD multo major erir. Rurfus quo- A B
niam en cit æquaiis DE 8c au lus nnc
œqualis erit angulo n c D: o enfus autem cit ipfo multo
major; quod fieri non teIt. Non igitur in eadem méta
linea duabus eifdem re is lineis aliæ duæ reflue lineæ æ-
arales, altcra alteri conflituentur ad aliud atque aliud pun-

um, ad eafdem partes, eofdem, Ignou prima: reCtæ lineæ,
termines habentes; quod oflendi e- oponebat.

PKORvthHEOK
Si duo triungula duo lutera daubas luteriâu: equulia b4.

beur", alterum ulteri ; brabant aure»: à bujim bufi a-
quulem; urgulum quaque, qui equulibu: luteribu: con-
tiuetur; ungulok aquulem babebunt.

Sint duo triangula Anc, par,
quœ duo lacera A n, Ac, duo. A
bus lateribus D E D 1: æqualia
habeant alterum alteri; ut fic
A B quidem æquale DE ; A c
veroi fi DF- habeant autem,
8c ba m ne ËafilEFæqualem. B ’ c



                                                                     

1m

à:

:2,
vconi’cituatur fu per ca li triangulum æquiia-

.w 5L Jeux :1. g H
Dico anguium quoique BAC anguio EDF æqualem elfe. Trip :-
angulo enim ARC applicato ipfi DEE triangulo, a: punâtq
quidem a ofito in a; reâa vero linea ne in ne: congrue:
8c c pun um punéto r, ânoniam ne ipfi ne efi: æqualis.
Itaque congruente ne ip au; co q uent 8c 8A Ac rpiis
ED DF. fi enim bafis qundem BC ba ne congruit; latera
autem 8A Ac latcribus En DE non congruunt, fed funin
mutant; ut ne ce: confiituentur in eadexn mêla linea,
duabus eifdem métis iineis, aliæ duæ rcôtæ [mess æquaies, 7
airera aiteri, ad aiiud arque aiiud punâumr ad eafdem
partes; eofdem habentcs terminos. non c0 ituuntur au-
teur; ut demonfiratumt eflr. non igitur, fi bafis ne COD-f P" 7.11"-
gruit bafi se, non congruent a: sa Aï latera lateribus EDF:-
DF. congruent i .tur. uare 8c an us-BAC anguio EDF
congruet, 8c ipfigerit «2213s. Si igigtgr duo trianguia, duo
latera, duobus lateribus æqualia habcant, alterum alter-1;
habeant autem 8c bafirn bafi æquaIEm: angulum quoque
aequaiibus lateribus contentum angulo æquaiem habebunt:
quod demonfirare opportebat. .

VPRORIX PROBL
Datum ungulum refiilineuru bifurium leur".

Sir datas angulus reéiilineus ne; itaque oportet ipfum
bifariam fecare. Sumatur in linea A B i
quodvis funâum D; 8c à.iinea AC ipfi A
AD æqua 15 a auferatur en; Junâaque DE

terum par; 8c A F jungatur. Dico angu- ’
lum BAC. à recta linea AF bifariam fecari.
Quoniam enim AD cit æquaiis AE: com- D
munis autem A F. duæ DA A F duabus
RA AF æquales funt, airera aitcri; 8c ba-
fis DF æqualis bafi EF. angulus tigitur B
D A F an io E A F e11: æqualxs. quare da-
ms an us re&ilineus BAC a reéta linea
A F bi ariam feâus cit; quod facere oportebat.

Paoax.PROBL

C

Datum reliant linea»; terminera»: bifurîdm feutre. q A

a 3. hujus.
l: r. hujus.

A a

c 8. hujua.

.. Sir data reâalinea terminata An; oportetipfam A3 bifa-’ .
nain fecare. confiituatur fuperaea trianguium æquliateruma r. mon.

ABc;



                                                                     

u. Eucrrnrs Ennueù’roxum
i a. huila-Arc; &feceturiAcn angulusl’bifariam mêla linea en. Di-

co An rectaux lineam in punâo c
D bifariam feeari. Œpniam e-
nim Ac en: æqualis c a; com-
munisaurem en; dur: AC CD
duabus 3c CD æquaies funr;
airera alteri’; 8c anguius A c D
æqualis angulo n c D. bafis i ’- V

i4.huju.tur AD bafi BD eficæqu is. A D B
Et ob id reâa linea terminera A n bifariam (cita cil: in

i punéto D: quod facere oporrebat.

PROF. XI. PROBL.
Dure refis linea à purifia in ipfu data 4d reflet ungulor re-

üam linea»: dame.

Sir data reôta linea A8, 8! datum in i fa punaum c. o-
porrer à punüo c ipfi An ad rectos au Yos reétam lineam
ducere. Sumatur in AC quodvis pun nm D: ipfique C D

a 3. thuaæquaiis 4 ponarur ce, 8c fuper
i ’- imitoit conflituarur i trianguium æ-

quaiiiarerum rua, 8c PC jun-
garur. Dico data: reâæ iineæ
A3 à punâo c in ipiâ. duo, ad
reétos angulos duétam elfe r C. ’

oniam enim D C cit æquaiis A D c E B
c a, a: r c communia; crunr ’duæ DC ce duabus ne CF æquaies, airera aireri; 8c bafis
DF en: æ ualis bafi en, angulus igitur DCF angulo ac;-

e 8. hnju. en; e æqua is, a: funt deinceps. (ligndo auteur reéta linea
fuper reâam iineam infii’cens, cos qui deinceps (un: angu-

4 n°5 1°. los æquaics inter (e fecerit; recrus 4 eir uterque æqualium
anguiorum. et o uterque ipforum D Ç F F c a eii reCtus.

l Daræ igitur re æ iincæ An a puna-o in ipfa dato c ad re-
éros angulos du6ta cit rc retira linea. (trad fecifl’e opor-
tua.

PROF. x11. ÊROBL.
Super du" rem linea infinitu, à data pantin, quad in :4

mm e11, pevyendieulerem refiam" linea»: ducere.

Sir data quidem recta linea infinita A B, datum vcro pun-
âum c, quad in en non cit. Oporter fuper data îçéta’

. r inca



                                                                     

i. , .Lrnan 1:. - - r;linea infinita An, à dato punao c, quad in ca non cit,
perpendicularem reàam li-
neam ducere. Sumatur enim
ad aireras partes ipfius As re-
âæ iineæ quodvis punétum D:
8c centre quidem c, intervalle
aurcm c D circulas a defcriba-
tur une: 8c ne in a bifariam
trecetur: junganrurque ce CH . D
c a, Dico fuper dataireâa linea infinita A8, à dato pun-
âo c, quod in ea non cit, erpendrcuiarem CH du&am elfe.
(Monial!) enim zqualis e on ipfi a E, communis autem
H c duæ G H ac, duabus a H Hc æquaies funr, airera ai-
ten; 8c balis ce cil: æquaiis bali ce. Anguius igitur CHG
angulo CHE ei’træ dans, 8: funr deinceps. cum auteur re- e a. naja;
(la linea fuper re am lineam infiltens, eos gui deinceps
flint angulos, æquales inter le fecerit; reCtus cil: uterqued Der. ne.
ælfiuaiium angulorum 8c quæ infiltit reéta linea perpendi-
c aris a pellarur ad eam, cui infiltit. ergo laper data méta
linea inilJnita A8 a dato punéto c, quod in ca non en, per:
pendicuiaris duâta cil: CH. Qipd facere oportebat.

PROF. X111. THEOR.
Cum "au linea fuper "au": renfilera: linea»: ungulor ferai

rit, vel duo: reflex, vel duabus rem: equule: efiîriet.

E B IPM;.
training

Reéta enim linea quædam An fuper miam CD confiltens

æqualis ipli un; duo reétia h e Def. le;

E 8D funt duo reâi. Et quo-

nhD tribus an is en A33 un funtfæquales. Rurquchiomu;

ces un eif cm tribus æ uaies elle: quæ vero eidem un:

angulos facial: c 8A A en. Dico ou A n D anguios vel
duos redtos ell"e,ve1 duobus mais æquales; li enim en cil:

funt r fin minus, ducatur à F.
punâo mp6 en ad reàosb an- :4 ,1. . . , i "Juana.gulos n a. anguii 1g1rur CBE »
niait-1cm, duobus en Ann
el’t æquaiis, communia appo- » s

narut E a D: et anguli c152 D B c
quoniam ne A anguius cit æquaiis duobus DE a E 3A, com-
munie apponatur Ana. anguii l rrur DBA ARC tribus D DE
E a A A n c unies finit. At o enfum cil: angulos quo ue

æ ualia,4& inter le saqua ra funr: ergo a: anguii ces neuf Mimi";
ip DBA au: funtæquales, funrque ce a a a D duo recrû

q i angu



                                                                     

Eucunis ELEMBNTORUM
nnguli, igirur DnA A ne duabus mais squales crunt. cr
cum méta linea fuper rcâam iincam confiltens anguios e-
cerir, vel duos redîtes, vcl duobus mais æquales efficiet.

ngd oportebat demonltrare "
PROP. XIV. THEOR.

. Si aduliquum redan: lineum, arque ad punâum in en du a
"(le linea non au! eufdem partes pojite, ungulo: ui de-
inrepr funr, duabus reâir aquules fecerinr; if e refis
linea in direfium fifi invitent erunt.

Ad ali uam enim redtam iineam An ac e ad punâum
,in ca a, uæ recta; linea: nc BD non ad ca dem partes -
fitæ’angulos, qui deinceps funt, ne Ann duobun te i3
i’æqlllales faciant. DICO BD ipfi A
crin direôcum elfe. fi enim BD

- - non cf: in direâum ipfi ce, fit

a 13. 11an-

’ .funt, duobus métis æquales ecerinr, ipfæ re

iRfi ce in direôtutn n a. 04119-
mami irur reâa linea An u-

per te am en confilrit; an- Elient: Ana nduobus reCtis c. B D
unt æquales. Sed a; anguii . -ne A n D fun: æquales duobus reàis. Anguli igitur c a A

au ipfis ÇBA A un æquaies erunt. Communis auferatur
ARC. Er râliguus Ann. reii uo AbD cit æ uaiis, minor-
maori qu d armon potefi. on igitur en e in direé’tum
ip ne. Similirer oflendemus ne ne aliam quampiam eCfe
præter BD. Ergocn ipfi BD in eâum enr. Si igitur
aliquam reé’tam lineam, arque ad punâum in ea duæ recta:
lineæ non ad eafdem partes ofitæ angulos, gin deinceps

æ iineæ m
direétum fibi invicem erunr. Œod demonfirare oportebat-

PROF. KV. THEOR.
Si due reâe linea je inricem jeannin, mule: qui 411

verticemfunt, inter je equules (filaient.
Duae enim reétæ lineæ A a --

en le invicem fecenr in pun-
Cto E. Dico angulum quidem
nec anguio Due; angulum
vero CEB angulo Ann arqua-
lem efl"e. Quoniam enim reâa
linea AE fuper reâam encon-

A4.
D.

.x3.hujus.filtens anguios facit on un; «un: marimbusueétis
mufles



                                                                     

ultra]; 1....æquales. Rurfus quoniam reéta linea DE fuper re&am An
confii’cens facit anguios un un 5. lerunt AED DER an-
guii æquaies t duobus mais. Oficnfum aurem cil: angulos
quoque c E A A E D duabus reétis elfe æ ualcs. AngJIi igl-
rur CE A AE D an ulis A]; D DE]! æqu es funt. Communis
auferatur A E D. rgo reiiquus é en reliquo B E D cit æ-b m3;

ualis. Simili ratione 8c mâtin en; DEA.æquales o-
.enduntur. Si igirur duæ te æ lineæfe invrcem reçue;-

tint, an uios, qui ad vertiçem funt, æquaies efiic1ent.
l Quod o endereoportebat. .

n Cor. 1. Ex hoc manifeite coaltar duas reâas lineas fe in-
vrcem feeantes, facere angulos ad fedhonqm quatuor mais

requisse. . v .. "gava. a. Dames angulicirca .ununi unétum confiituti
conficmnt angulos quatuor métis æqu. es.

PROF. xvx. THEOR.
Omni: trianguli une latere produfia exte’rior ungulu: um-

vir interiqre, à. oppofito dl malien;

.Sit triai: ulum un, Sumatra ipfius lattis a c D pro;
ducatur. I ico exteriorem angulum Ac D titrons interi-
ore, 8c op fito, videlicet c n A, a: ne majorem elle.
Seceturenim AC bifariam 4 in E, 8c jun-
éta en producarur ad r; ponaturque ipfi
a E æquaiis E r. Jungatur præterea ne
8c Ac ad a producatur. Qoniam igirur
A E quidem oit æqualis Ec, 8E veto ipfi
EF, duæ AE EB duabus en EF æquales
funr, airera aiteri: 8c angulus A E B an-
gulo F a c cil: aequaiis 6, ad verrieem e-
nim funt. Bafis igitur l4 B æqualis c cit
bali Fc; 8c A88 trian lum triangulo
BEC 8: reliqui anguli re iquis an lis æ-
quales, alter aireri, quibus æqu la lare-
ra fubtenduntur. Ergo anguius 3A: el’c æ uaiis anguio ace.
Sed ECD angulus major eflipfo Ecr. la ’ agor igitur cil: an-
Fulus A on angulo un. Similiter reâa linea ne bifariam
côte ofiendetur etiam. aco angulus, hoc cil: AcD anguius

au? o Anc.major. Omnis igitur trianguli une latere pro-
du o extenor mgulus utrovis interiore, 8: oppolito ma-
jor en. and o rebat demonltrare.. 0* 9°" e p R o P.

Ü

A tomai...

i aplanir.
c a» W

42: L: 1. .

1mm:



                                                                     

il Eucitnîs EtnMnt’ronUMi

-PROP. XVII. THEOR.
Omnir trianguli duo unguli duobnr rem: minorer funt, que

modorunque fumpti.

Sir triangulum Anc. Dico ipfius A ne trianguii duos an-
ulas quotnodacunque fum ros duabus teâis minores elfe.

roducarur enim ac ad D. t nquonîam rrianguli Ana exre.
a 16. lmjus. rior angulus ACD major 6 cil:

interiore, 8c oppofiro ABC:
’comrnunis apponarur ACE. An-

li igitur Acn Ace angu-
is A B C Ac a majores flint.

i I3- lmJus-Sed AcD Ac B funt bæquales a C D
duabus mais. Ergo A se ECA duabus mais (un: minores.
Similiter demonl’crabimus angulos quoque B A c Ac e item-
que CA B ABc duabus mais minores elfe. Omnis igitur
rrianguli duo anguli duabus mais minores flint; quomo-
dacunque fumpri. Œod demonltrare apatrebar.

P R O P. XVIII. T H E0 R.
Omnis trianguli naja: [aux majorent «galant fuitendir.

. Sir rriangulum ABC habens iams AC latere un majus.
Dico, a; Aec angulum anguio 8:4 major-cm arc. (Ep-
marn enim Ac major cit, quem A

, A E, ponatur- ipfi A3 æquaiis
An; ô: en jungatur. Et quo-
niam trianguli a D c exteriar
anguius cil: ADB, cri: is ma-

. .5, 1mm, jar ainreriore,& oppofito DCB.
a .1. un... Sed Ann æquaiisb cit ipli ABD, l

quad 8: latus Au lateri AD fit B Cæquale, major igirur cil: 8c ABD angulus angulo Acn,
quarqu se ipfo ACB mulro major erir. Omnis igirur trian-
guli majus latus majorem anguium fubrendir: quad apor-
tebat demonltrare.

PROF. XlX. THEOR.
Omis Magali major ungulu: maju: tutu: fuirendit.

Sir rrianguium ABC majorem habens ARC an um an-
gulo ses. Dico 8c iatus AC iaççrç A3 majus e- e. Si enim

non



                                                                     

E54?

gît-3553:"

in
no

i

155.5! mV

1-

131351 If i7non cil: majus, vcl Ac cit æquale ipfi A8, vel ipfo minus,
æquaie igirur non cil, nam 8: A I
angulus Ana anguio Acn æ-
ualis. a effet; non e13: autem. a y. bains.on 1gitut Ac ipfi An el’r æa-

quale. Sed neque minus. effet
eni an lus Ancm a: gu angulo q tu .A CB minai- b. atqui non cit,
non glui! AC minus elt ipfo B-
A a. ’ fredon; aunent. cit neque æquaie elle: ergo Ac ipTo
A8 cit majus. Omnis igirur trian’guli major anguius majus
latus fibtendit. (239d oportebat demonltrare .

PROF. XX. THEOR.
Omnis ampli dm tarera relique majore finir, quenotte-

ennquefumpru.

Sir enim trianguium une. Dico-iplius ne rrianguli duo
larera reiiquo majora elfe, qnom’odocunque fumpta: vide-
licet lamera: quidem au A-C.rnajDra.- latere ne; latere veto

An ac majora latere ac; 8: i Dlatent ne CA majoraipfo An.
Producatur enim FA ad;
punëtum D; ponatuuque. ipli
CA æquaiis Ana; 8: Dc jun- 4 3. imita.
gatur. Œpniamigirur. nA cil:
æqnaiis A c crie ê: anguius
ADc anguio AcD æquaiis 6. C a g. hep.Sed son angulusmajor enfeu la ACD. Angulus igitur
’DCD an ulo ADC cit major; r quoniam trianguium cil:
Der. ha ns n on anguium majorent anguiar a D c; ma-
jorem autem angulum majus larus fubtendirr: erit latu5e19.hujul.
DE latere ne majus. fed DE cil: æquaie i fis 8A Ac. quate
luter-ana AC ipfo-nc. majora lime. fim’ iter ofiendemus,
a: ratera. eidem en nomajora elfe latere en: lutera ve-
ro ne CA rpfo An majora. Omnis igitur trianguli duo ia-
tera reliquo majora flint, quomodocunquetlbmpra. Quod
oitendere oportebat.

PROF. xxr. THÂEVOR.’

Si à rermini: unius lutai: triunguli- due "tu linea inm: .
enfiituanrur, be reiiquis duabus trianguli luterions mi-
nores quidem’emnr; mujmmvero-mtgnlum-mnuneliunn

B . Trian-



                                                                     

:8. Eucrrnrs ELEMENTORUM
Trianguli enim A Bc in uno latere ne à terminis B,c duæ

redlæ lineæ intra confiituanrur BD Dc. Dico BD Dc reli-
quis duabus trianguli lareribus BA Ac minores quidem
elfe, vero continere anguium A
BDc majorcm angulo BAC.
Producarur enim BD ad B. 8:
quoniam omnis rrianguli duo

a le. huit". larera reliquo funt majora; c-
runt rrianguii A): duo larcra
BA A5 majora latere BB. com-

munis ap onatur E c. ergo B v ce Axiom.4.BA Ac ip s Ba E c majora 5 funt. rurfus quoniam CE D
trianguli duo latera CB BD funr ma’ora latere CD, commu-
ais ap onatur DB. quare ce en ip s en DB (un: majora 6.
Sed oKenfum cit BA AC majora elfe BE E c. multo igirur
BA AC ipfis BD Dc majora. funt. rurl’us uoniam omnis
trianguii exterior angulus inreriore ô: oppo 1ro el’r majorc :
cri: trianguli CDE exterior angulus BDc major ipfo CE D.
Eadem rarione 8: trianguli Ann. exterior angulus ce B ipfo

e :6.hujue.BAc en: major cl’ed angulus BDC oitenfus cil: major an-
a on. multo igirur BDC angulns anguio BAC ma’or

cric. Qgire li a terminis unius iateris trianguii duæ re æ
lineæ inrra confiiruanrur, hæ reliquis duabus trianguli ia-
teribus minores quidem erunt,majorcm vcro angulum con- -
rinebunt. (Lupd demonltrare oportcbat.

PROF. XXiI. PRVOBL. .
Ex tribus "en. lineir, que tribu: rem: lineis doris aqua-

les fient, triangulum confliruere. Oporret durent du:
reliquo majore: Je, quomodocunque [impur ; quoniam
omnis’triunguli duo lutera reliquo majora flint, quonia-
docunque fiimpm.

h Sint rres daræ reâae lineæ A, B, c, quarum duæ reliqua
majores fiat, quomodocunque fumpræ, ut (cil. A,B, quidem ,

fiat majores quam C, -A,c,vero majores quam -
B,& præ rerea B, C, ma-
jores’quam A. .Itaque
oponet ex mais lineis
æquaiibus ipfis A, B, c,
triangulum confiitue-

re. xponarur aliqua r . .mita linea Datermmata quidem ad D, infinituvero ad E, a:

* ’ . panant:



                                                                     

DLIBBR I. ; 19ponarur ipli quidem A æqualis 4 Dr, ipli- vero B æqualis Bo,. 3. injure."
8: ipli c æqualis CH: 8: centra F, intervallo aurem En

- circuiuslr defcribatur DKL. rurfufquc centra a, 8c inter-Ü 3. P0301-
vaiio GH aiius Circuius KLH, defcribarur, 8: ’ungantur’xB
KG. Dico ex tribus métis lineis æqualibus ip s A, B, c, tri-
angulum KFG confiitutum elfe, quoniam enim punétum F
centrum el’c DKL circuii - erir FD æqualisr px. fed FD cite Def- tr:
æquaiis A. Ergo S: FK ipfi A elt æquaiis. rurl’us quoniam

I punitum a centrum cit circuii LKH, orir GH æqualis a on.
fed on elt æqualis c. ergo 8: et: iplî c æqualis erit. cil:
aurem 8: F G æqualis B: rrcs igitur recta: linea: 1: F F a
6K tribus A, B, c, æquales funt. Œye ex tribus métis li-
neis ne F6 6K, quæ flint æquaies tribus datis reétis lineis
A, B, c, triangulum confiitutum cit ne. (aipd facere a-

portebat. I .PROF. XXIII. PROBE.
ne datant ne...» liman, (7 4d datum in en punfiunr, duo

angulo refiilineo arquaient ungulum retiilineum mutine".

I Sir data quidem recta linea A3, datum veto in ipfa pun-
üum A; 8: datus angulus reétilineus DCE. Oporret igitur
ad datamreétam lineam An, 8: ad datum in ea punaum A,
data anguio reCtilineo
DCE, æqualem angulum - c
reailincum confiituere.
Sumanrur in utraque ip-
farum C D C E quævis .
punéta D, B, ducarur ne
DE, 8c ex tribus re is
lineis, que: aequales fiat

tribus en DE ne trian- jguiumtconi’tituatur AFG, B ’
ira ut en lit æqualîs AF, 8: ce ipfi Ac, 8: DE ipfi rc.4n.hujue.
Itaque uaniam duæ De ce duabus’BA Ac æqualcs (tint,
airera teri, 8: bali: DE cit æquaiis bali F6: erit 8: an-
Fuius DCB angulo ne æqualis b. Ad datam i itur re&am5 a, un
meam An, 8: ad datum in ca punétum A, aco angulo

reüiiineo Des æquaiis anguius reCtiiineus confiiturus elt
FA G. Qrpd facete oportebat.

PROF. XXIV. THEOR.
Si duo triangule duo lutent duabus luteriiur equulia Int- I

litant, ulterum alteri, angulum eurent 4;;qu majorent,

- . B a ’ qui



                                                                     

au Eucums ELEMENTORUM
qui qualifias reâi: liuei: tontinant: à fifi»: bâfi majo-

rem babebnnt.

Sint duo triangula ARC on, quæ duo lutera A! 4c
duobus latcribus DE m? æqualia habeant, alterum alteri,
videliccc lards quidem u æquale lateri DE; latus veto AC
æqualc D?! A: angulus

BAC an lo EDF fit A Dmajor. ico, 8c bafim ’
3c bafi a? majorem elfe. lmiloniam enim angulus
BAC major efi angulo

.23. hujus.E D F, confiituntur t ad E e
B C ’

reé’tam lineam D E, 8c

ad punâum in ca D,
au 10 BAC æqualis 311- A

l 3. bujus. gu us mac, ponaturque alternai ipfarurp ne on? æqqaliso
no, 8c en ra jungantur. itaque quomamu quidem cit
æqualîs ne, Acovero ipfi ne, duæ RA ac duabus un DG
æîualeslfunt, altera alteri; a: angulus BAC cit æqualis an-

; 4. hujus. gu o une. ergo bafis 3c bali ac cl’cvæqualis. rurfus quo-
niam æqualis cit ne ipfi Dr; cit angulus me angulo ne:

d y. hujuaJ æqualis: «crit’ itague DFG an us angulo mon major.
mplto ifixur major cf: ne au us ipfo sa F. 8c quomam
manant nm ça me, angulum EFG majorem habens angu-

o :9. hujus. Io un; major: autem’aogulo 13m; majus fubtenditurl 5
cric 8c urus ne latere au: majus.’fed ne latus cit æquale
lateri ne. Ergo, 8c ne ipfo sa majus erit. Si igitur duo
triangula duo latent duabus lateribus æqualia habeant, al-
tçmm altçri, angulum autem au Io majorem, qui æqua-
libus métis lineis continetur: 8c afim bafi majorem habe-

bunt. de oportebat demonftrare. I
PROF. XXV. THEOR.

Si duo triangula duo latent duabus, [aurifias aqudia b4-
beam, aimant alter-5,; bali»: veto b majorent : à 4a:-

l galant angulp,.qui,4quqlibu lam’ ambleur, nu-
jomn bûchant.

Sint duo triangula ne un, qu: duolatera A8 Ac
duobus lateribus on m? æqualia habeant, alterurn alteri,
videlicet lattas An 2:2 ale lateri DE, 8: lattas AC lateri DF;
bafis autan ne ba a? fitmajor. Dico, a: angulum

, . une



                                                                     

H

[t

. habebunt.

;v .LI’nlk.-.I.- 9:
au angulo EDF majorem elfe. Si enim non cf! major,
val æqualis efi, vel miner. Æqualis autem non eft angulus
une anguloo sont: me: enim A D ’
8c bafis ne bafi EF æqualis n. ’
Non cf: autem. Non igitur

ualis efc BAC augulus an-
gu o EDF. Sed neque minor.
minot-enim eçferb 8c bafis ne r IlÇmfi EF. At un non off. Non B I C E F
gaur angu us une angulo uEDF en: minor. oikenfum autem efi neque effc æqualem.

Ergo angulus ne angulo un? necefl’ario major erit. Si
igitur duo triangula duo latera duobuë lateribus æqùalia ha-
beant, alterum alteri, bafim veto bafi majorem; 6c angu-
lvum angulo ui æ ualibus lateribus contmëtur, majorcm’

aloi emdni’crare oportebat.

PROP..XXVI. THEOR.
,83 duo triangula duos angulos duabus anguli: alunie: b4?

litant, airera»: alteri, unumque latta unilateri aquale,
w! quad qualifia (dine: angulis, vel quad uni aqua-
lium engluant fubtenditur; à reliqua lama unguis
laterilms 411144154, alterum alteri, (2’ reliquum angulum
reliquo angulo aqualem babebunt.

Sint duo trian la ne un, quæ duos angulos ne
BCA duobus. angu is DE? EFD æquales habeant, alterum
alteri, videlicet angulum quidem use æqualem Sangulo
par; au um vero son angulo au). Habeanpautem,
a: unum urus uni lateri æqua- A D
le 8c primo quod æquahbus G
a jacet anguliS° nempe latus V
ne lateri un ’co, 8c reli-
qua latera reliquis latcribus æ-
qualia habere, alterum alteri,
lacus fc. A]; lateri DE; 8c 13.- ntus’Ac ipfi DF, 8c reliquum HG F
angulum Bac reliquo angulo EDF æqualem. Si enim in.
æqualis cil A3 ipfi DE, ana ipfarum major eû. Sir major
A B, ponaturque si æqualis DE; a: cc jungatur. QLLo-
niam 1g1tur ne quidem en: æqualis DE, ac veto ipfi EF,
duæ on ne duabus DE EF æquales funt, altera alteri: 8c
angulus on; æqualis angulo DEF. bafis igitu’r G C bafi
D F cit a æqualis: 8:,ch triangulum triangule ou, 8c te. 6 4c MM

Br 3 . l’iquî

S a 4.. huila.

- 5 14.. najas.



                                                                     

à: Eucnnis Elnùzu’roxun
liqui anguli reliquis angulis æquales, alter alteri, uibus æ-
qualia latera fubrenduntur. ergo G c n angulus e æqualis
angulo D F E. fed angulus D tu angulo a c A æqualisso-
nitur. quare, 8: n c G angulus an lo B c A cf: æqu is,
minor majori, quod fieri non pote . non igitur inæqualis
cit An ip 1 DE. ergo æqualis erit. cit autem, 8c 8C æ ua-
lis E F. Itaque duæ as ne duabus DE E F æquales ont,
airera alteri, 8: angulus ARC, æqualis angulo DEF. Bafis

I 4- huit". igitur ne bafit Dr, a: reliquus angulus BAC reliquo angulo
EDF efl: æqualis. Sed rurfus fint lacera, quæ æqualibus an-
gulis lubtenduntur æqualia, ut An ipfi DE. Dico rurfus, ô:
reliqua latera reliquis lateri- A J)
bus æqualia cire; AC quidem G
ipfi D17, ne vero ipfi EF18C
adhuc reliquum angulum sac

reliquo angulo EDF æqua- "a lem. Si enim inæqualis cit
3c ipfi EF, nua ipfarum ma-
jor cit. Sir major ne, fi fieri a HG E FpoteI’c, ponaturque En æ ualis EF, a: AH jungatur. Quo-
niam igitur au quidem e æqualis EF, A]! veto ipfi DE 5 j
dans A8 un duabus DE sur æqualetfunt, altera alteri, 8c
angulos æquales continent; ergo a afis A H bafi DF cil-æ-
qualis: ô: un triangulum triangule DEF 8: reli ui an-
guli reliquisangulis æquales crunt, alter alteri, qui us æ-
qualia latera fubtenduntur. Æqualis igitur efl: angulus un

5 ex hyp. nngulo un. fed un en: æqualisi au Io raca. Ergo, ô:
BHA angulus angulo ,BCA cit æqu is. trianguli 1gitur
AHC exterior an ulus un æqualls e13: inreriori ô: o -

c r6. bujumpofito sa, quo fierinon poteft e. quare non inæqu is
cit 3c ipfi un æ ualis 1gitur. en: autem 8mn æqualis DE.
duæ igitur A! 3c uabus DE El? æquales funt, alter: alteri «
au lofque æquales continent. quare bali: A c æqualis e
bag-u D F, 8: A ac triangulum triangule D E F,’ 8c reliquus
angulus BAC reliquo angulo E D F cit æqualis. Si igrtur
duo triangula duos angulos duobus angulis æquales ha.
beant, alterum alteri, unumque latus uni lateri æquale,
vel uod æ ualibus adjacct angulis, vel quod uni æqualium
angu orum ubtenditurâ 8: reliqua latera reliquis lateribus
æqualia, alterum alten, 8c reli uum angulum reliquo an.
gale æqualem habçbunt, Quo oportébat demoufirare.

PROF



                                                                     

"’L-IBZR’IQ-i 25
æ.

in: ’PROP.XXVII. THEOR.
à? .85 in du: "(la linea; "en linea incideugnlternq: angulo:
in; mmfe agnates firent, pardieu mm! du 1mn.

In duas enim métas lineas A8 en, reaza linea E F inci-
xfis’ deus alternos angulos un: EFD æ uales inter fe facxat.
il!) Dico reûam lineam AB ipfi C D par lelam eiTe. Si enim
m. non cit parailela, produétæ
& A a, en, vol ad partes B D con-

venient, vel ad partes A c.
producantur, conveniantque
ad partes B D in unéto c.
maque GEF triangu i exterior
angulus A s F major a cit inte-
riore Ç: oppofito EFG. fed 8c .
æqualis b, quod fieri non potei’c. non igitur au CD- produétæ 6 et hyp-

i ad partes BD convenient. fimiliter demonfirabitur neque
’ .convenirc ad partes A c. quæ vero in neutras partes conve-
0’ mont, paralleiæ tinter fe flint. parallela igitur ei’c A]; ipfi: nef. En
55 c D. anre fi in dans métas lineas recta linea incrdens alter-
55 nos angulos inter feæquales fecerit, parallelæ inter fee-
Br runt reétæ lineæ. (aux! ofiendere oportebat. j
1- ..
PROF. XXVIH. THEOR.à: Si in charma linea refit; linea incident exteriarem an-
" galant inreriori, Ù oppofito, (9’ 4d nfdem parte: aqua-
h j lem ferait, vel interinrer, à 4d enflent Mm: duabus . a
5 rem: agnate: 5 parqueta mm: inter fi rem linea.

’ In duas enim reâas lineas Au en reâ’a linea EF inci- j
’ dens exteriorem an lum ne: interiori, 8c oppofito oui)
.æqualem faciat; vâuinteriores 8c ad eafdem partes son
*GHD, duobus mais æquales. r,
Dicoreétamlineam au reétæ G
’CD Parallelam cire. Quoniam A B
enim 3GB angulus æqualis en ’ « . En, P
a angulo G HD,’angu1us autem b Un 1.33.3,
son angulo AGH ô, erit 8c C---Hî--D
angulus un: en ulo c HD æ- l,qualis: 8c funt terni. paral- Flela igitur ei’c An ipfi ont. rurfus quoniam anguli mon, E, mu.
G H D duobus mais fun: æquaies a, a: fiant A o a a G H æ- «6eme.

» v B 4. qua] es



                                                                     

q. Eucnnrs ELEMENTORUM
4 13. lm.iulqnitles duobus reâisd: erunt anguli AG H ne H angulis

n G a G H D æquales. communie auferatur no H. reliquus
igitur AGH cit æ ualis reliquo GHD: 8c funt alterni. ergo

. A! ipfi CD [mêlent erit c. Si igitur in duas reâas lineas
reâa linea inci eus exteriorem angnlum interiori, 8c op;
pofito, ô: ad eafdem pattes æqualem fecerit, val inrerio-
res, 8c ad eafdem partes duobus métis æquales; parallelæ
crunt inter fe reétæ lineæ. QIPd demonitrare oportebat.

PR’OP. xxxx. THEOR.
In permette "tu; linea: "En linea incident, à alterna:

angulo: inter fie agnates, (’9’ exteriorem inreriori à oppo-

fito Û 4d ufilem parte: aqualem, (9’ inreriores, à ad
eafdem parte: duabus n’ai: squale: eficiet.

In parallelas enim métas lineas A B en refila linea incidat
un Dico alternos angulos AGI-l GHD inter (e æquales efficere,

, 8c exteriorem son interiori, 8c oppofito, 8c ad eafdem par-
tes ou!) æqualem: 8c interio- E
res, a: ad eafdem pares BGH .
CH D duobus reàis æquales. Si A G 3
enim inæqualis cit A G H ipfi
GHD, unus ipforum major cit.
fit major non. 8c quoniam 46H C nm!)

» angulus major ei’c angulo GHD;

communis apponatur son. an- ’ F ’
li igitur AGI-l 8G H anguiis son on!) ambres (tint.

.3.th cd anguli AGI-l son flint æquales duobus re is 4. ergo
ac a G un anguli (un: duobus mais minores. qua: veto à

I minoribus, quam funt duo reüi, in infinitum producuntur
fiwmc’îereaæ lineæ, inter (e convoniunt à. ergo reétæ lineæ au c0

’ in infinitum produâæ convenient inter (e. atqui non con-
veniunt cum parallelæ ponantur. non igitur inæqualis cit

. non angulus angulo G HD. quare neceflario en: æquaiis.
l r5.hnjn:.angulus autem A G H æqualis efl: angulo a G a a. ergo, 8:

8G Blpfi G H D æqualis erit. communis apponatur son.
anËuli igitur E o a n G a (un: æquales angulis ne H G H D,
fe E G n B G H æquales funt duobus métis: Ergo, 8C B G H
GHD duobus mais æquales erunt. In parallelas igitur re-
&as lineas re&a lineaincidens, 8C alternos angulos inter fe
æquales 8: exteriorem interiori, 8c oppofito, ô: ad eai’dem
partes æqualem; 8c inreriores, 8: ad eafdem partes duabus

- mais æquales efliciet. 041’041 oportebat demonfiiiaïb



                                                                     

rhum...

1.1.38]! .1. a;
PROF. XXX. THEOR.

I Q4! eidem rem linea fmtparallele, à inter fe patelle];

mon.
Sir utraque ipfarum au c D ipfi E rtparallela. Dico

au ipfi CD patellelam elfe. Incrdat enim in ipfas refla 11-
nea GK. 8c quoniam in paral-
lelas mâtas lineas A8 EF, re- en(in. linea G K incidit, angulus A
AGI-l angulo GHF efi: arqua-
lis a. rurfus quoniam in pa- E
ralleias métas lineas. EF. CD, c
recta linea incidit GK, æqua-
lis cit G HI? angulus an ulo I ’ t -G K D A. ofienfus autem e! .8: angulus A G K angulo G H F
æqualis. eroo 8c AG K-i fi GKD æqualis erit. 85 funt al-
terni. parafieÎa igitur erg en ipfi cDb. cr o quæ eideml’ 17-bits.
reCtæ linea: funt parallelæ,ôcinter (e paralle æ erunt. quad
oportebat demoni’crare.

PROP. XXXI. PROBL.
Per durant panaient me "tu linea pardieu»: reliant li-
. neam ducere.

Sit datum quidem punCtum A, data veto méta linea ne
opertet pet A punétum ipfi ne reâæ linea: parallelam re.
étain lineam ducere. Sumatur in ac quodvrs punétum D,
8: jungatur A0: confiituatur-
que a ad reôtarn lineam D4, 8c

ad punétum in ipfa A, angulo P
ADC æqualis angulus D45: ,8c in direâum ipfi E A reâa

linea A? producatur. Quoniam B D cigitur in duas métas lineas ne
El? méta linea A D incidens al-
ternes an los EAD ADC inter (e æquales eflicit, ne ipfi
nc paralle a erit 5. Per datumi ’tur punétum A datæ reétæs :7. bujul.
lineæ ac parallela duâa efi: te a linea E AF- QIPd facere
oportebat.

PROF. XXXII. THÉ. OR.
Omnie trianguli une latere pedum ,exterior anglas duabus

inrerioribur, à oppofiti: efi Mardis, à trianguli ne: in-
reriore: enguli dauba: real? agada faut. » 8.:

1

P a :9. hujlu.

D



                                                                     

et! Eucunis EtnnnNronUM
Sir triangulum Ana: 8c unum ipfius latus BC in D pro-

ducatur. Dico angulum exteriorem ACD duobus interiori-
bus, 8c oppofitis CAB ABc æqualem elfe; a: trianguli tres
interiores angulos ABC BCA CAB duobus mais clic saqua-

a :3. hujus. les. Ducatur I enim pet pun- A
&um c ipfi A3 re&æ linea: Eparallcla CE. 8c quoniam A8 I
ipfi c z parallela cit, 8: in
ipfas incidit Ac, alterni an-
guli nAc ACE inter (e æ-
quales funtlv. rurfus quoniam v nA3 parallela cit CE 8c in ipfas B C
incidit reôta linea BD exterior angulus 1-: c D interiori 8c

5 19- lmlui-oppofito ABC cit æquaÏis â. ofienfus autem cit angulus ACE
æqualis angulo BAC- quare totus ACD exterier angulus
æqualis cit duobus interioribus, 6c oppofitis BAC AIC.
communis appenatur Ace. anguli igitur Acn ne: tribus
A a c a A c A c B æquales flint. (cd anguli A c D A c a funt

c x3. hujur.æqualcs cduobus mais. er o 8c ACE cm CAB duabus
reâis æquales erunt. Omnis igitur trianguli une latere pro-
duâo exterior angulus duabus interioribus, 8c oppofitis cit
æqualis; 8: trianguli tres interiores anguli duobus métis
æquales funt. Quod demoni’crare oportebat.

COROLLARIA.
r. Omnes tres anguli cujufque trianguli fimul fumpti æ-

?uales. funt tribus angulis cujufque alterius trianguli fimul
um ris.

2.PSi in une triangule duo anguli aut finguli aut firnul
æquales fint duobus angulis alterius trianguli, cric reliquus
angulus relique æqualis.

3. In triangule fi unus angulus reétus fit, reliqui fimul
unum reétum conficiunt.

4. In triangule Ifofcele fi an ulus æquis cruribus conten-
tus rcCtüs fit, reliqui ad bafim unt femireéti. I

5. In triangule æquilatero angulus quilibet æqualis en;
duorum reéterum vel â unius reéti.

THEOREMA.
Ovine: [une] interioret anguli cujufcuzque gare agi-linea

confident 613 tat. reflet dempti: quatuor net mit lutera figure.
N47]! figura magazine reâilinea re aloi pote]! in triangule

binait antiara qui» finit ipfiue gime latere, V. G. if
quatuor 42m: loufiat rejîilvitur in duo triangule, fi flingue in

. I tria



                                                                     

e LIRE]! I.-f 27.9T; trie triengula,fifex in guetteur, élit deinrepr 5 guareper pra- - l .
10: «dentue 0mm: berun tringleront euguli orgelet" le tet
m redis guet fient triangule, [éd enim:- hmm "l’explorer:

’  anguli agui" flint arguât figure interioribus, genre une:
Irli auguli huerions figer: «que et furet 51’: tot retii: guet fient
AI triangule, bot efl bi: tet refile demptir guatuor guet finit
2*; latere figurer. Q; E. D. .
l5. T H E O R. II.la Orme: faire! exteriere: anguli tujufgue figure "ailier: confi-
oît eiuut guutuer refiler. ’
pro Nom exteriere: final cum izterierilu: confident li: tot
sa relies guet finet luter: figura, ne" est prudente Tbeer.
si; entre: interzone joli confiiuiet 6k tot recto: dempti: guatuer

guet fient latere figure, gitan exteriorer confident guatuer
"au. q, E. D.

PRO P. xxxin. THÉOR.
ut lqflulet, é pommier 4d enfilent pertes conjungunt
relie linea, Ô’ ipfe squales, à pardieu funt.

Sint æquales, 8e arallelæ An ce: 8c ipfas conjungant
ad eafdem partes reâæ lineæ AC BD. Dico AC BD æquales,
8C patafiolas elle. Ducatur enim ne, 8c quoniam An paral-
lela en: ce, in ipfaque inci- .
dit ne; alterni anguli Anc A r . B5l

un æquales fume. rurfus .fi, quoniam An efl: æqualis CD, n , - .ë , commuais autem ne, duæ An

ne duabus ne CD funt æqua- g Dles; 8: angulus Anc æqualis

en le un; bafis igitur Ac . iil n D cit æqualis fi: trigngulumque A ne trian le son :5 4- bull".
8: reliqui li reliquis angulis æquales erunt, ter alteri, i
quibus æaua a latera fubtenduntur. ergo angulus ACE angu-
le cane æqualis. 8: quoniam in duas métas lineas A c un
refila linea ne incidens, alternes angulps Ac B CBD œqula-

- es

i2.

a 19. hujus.

u;* 8*fi-s w .5ngl-ÏÆ’LA- . L. ’ .



                                                                     

:8 Eucunts Ennuzu’roxuwz ’
summum inter fe eflicir, parauela cit ac ipfi sur, Oftenfa. au-

tem efi: a: ipfi æqualis. 0413 igitur æquales, ô: pannais:
ad eafdem partes conjun n: recta lineas, a: ipfæ æquales,
a: parallelæ faut. Quo oportebat demonfizrarc.

Defin. Parafizlogrammum efl figura guadiilatera raja 51’714
oppofita laierafint paraflela.  

PRÔP. XXXIV. THEOR.
Parallelagmmmorum [patiorum lutera, qua ex appojito, 6’

4nguli, inter [a aqulia faut; (’9’ limiteur a bèfariam

’ faut. r e . ;Sir pardlelogràmmùm ABDC, cujus dia’rneter1 ne. Dico
4cm; parallelogrammi latera, quæ ex Oppofito, 6C angu-
los inter fe æqualia efl’e; -& dimetrüm ac ipfum bifariam
fecare. Quomam enim patauds. efi; Al mû en, a: in ipfts
incidit: refit: linea ne; ànguli ’ ..
alterni and BCD» inter fe æ-

quales funt 4. rurfus uoniam A B
4c ipfi BD parallela e , 6: in l V .ipfas incidit: ne; alterni an-
guli ac: CBD æquales faut . "subjumnter fe 4. duo igitur triangula c n(un: ne cm, me duos àh- .
gales ne BCA uobus angulis ne!) CBD æquales habent,
alterum alteri; 8c unum latus uni lateri æquale, fcil. quad

6:6. bujus. cit ad æquales angulos, unique commune ne. ergo, 6 8: re-
liqua latere. reliquis latcribus æqualia. habebunt alterum al-
teri, 8: reliquurn angulum reliquo angulo æqualem, æquale
igitur efi latus quidem A8 lateri en: lams veto A c ipfi
BD, 8c angulus BAC angulo BDC æqualis. 8c quoniam an-
gulus A86 efi: æqualis angulo sa); 8c angulus c313, an-
gulo ACE; cri: tutus angulus A n D æqualis toti A c D.
oüenfus autem eflr, 6c angulus BAC angulo BD.C æqualis.
parallelogrammorumi itur fpatiorum htera, qua: ex op-,
pofito, 8c anguli,inter e æqualia faut. Dico euam diame-
tram ca bifanam (cafre. Quoniam enim æqualis cit ABipfi
en communis autem ne. duæ A8 ne duabus Dc en acque-
les funt, altera alteri, 8: angulus ARC æqualis efi: angulo aco:

t ç. hnjus.bafis igitur un c bafi D n æqualis. quare, 8c triangulum
mac trxangulo 3cv æquale erit. ergo diameter 3c paral-
lelogrammum ACDB bifariam feeat. ngd oportebat de-

monfirare.    D P R 0 P.



                                                                     

LanxRIL 29ilLu PROF. XXXV. THEOR.
de Pardlelognmma faper mien: Mi, (9’ in iifdem pendillât

enfûtant, inter [e agamie; faut.

me Sint parallelogramma ABC D, une? füper eadem bafi ne,
8c in eifdem paraIlelis A? 3c conflituta. Dicp parallelo-

rammum ABCD patallelogrammo ancre æquale elfe.
oniam- enim parallac- .-»

Frammum dt ABCD, æ ua- A ID V E" p .
5; istefi A]? rpfi ne. ea cm e enimm qu ne ramone, 8c Il! des» .e .

qu-ahs ne. quart: 6:, AD 1pfi G * u lme æqmlis crin: et commu- 1 t a "qu-t-
DI Dis DE. rota igitur A a: ,2 toti e c ma-m: efiæ ualis. cit autem, 8: B c

en æqua 1.5 Dc. ergo,duœ RA -. ,
W en duabus FD DC œquales faut, figera alteri, 8c angulus

FDC æqualis angulo EAB, exterior mteriori 4, bafis igitur; 1,, [un
E3 bafi PC ef’uæqualis, ô: BAR triangulum æquale trian-. 4,. hi...
gulo FDC. commune auferatur DGE. tcliquum igitur tra-
pezium ne D reliquo trapemio E cc F eft saqua-lei. com-f m3.
mans apponatur (ne triangulum. ergo totum paraHelo-

X rammum ne!) tari parallelogrammo mon æquale erit.
fiat-allelogramma igitur fuper eadem bafi, 8: in elfdem pa-
rallelis commenta âme: (e æqualia faut. (km opertebat
demonflrare. ’

na " PROP.XXXVI. THEOR.
" Pandidngmngna fnper «aliène bafzbus, (9’ in eifdem p4-

ràllelis ennjiitum inter je equalia fient.

ip: Sint parallelogramma ABCD non fuper æqualibus ba-
m films ne m, 8: mdfdem parallelis AH ne confiituta. Di-
v: c0 parallelovrammum A n c D parallelogrammo a 1: G H æ-
p. qua]: elfe. êopjungantur enim A 1) n q
la un en. 8c quoniam æqualis.
4* efirnc ipfi F6, &scæ ualis rv6. ipfi me; cri: 8c ne îp. EH .
p5 ægualis. funtque parallelæ, 8c
2- ip as conjunguntvnn en; quœ
n

m

J

.37?-

autem æquales, 8c parallelas ad ’ m
carder); partes conjun nt, æ- 3 C F (1
quales, ô: parallelæ [fit b. ergo en, en a: æ unies faut,- .
8c parallelæ : quare esca parallalogrammum e ,8: æqualee 33- MM
Darallelogrammo- ne!) c; bali!!! mm cmm 1331m B à. 31.hju,."



                                                                     

30

a gr. hujus.

.1- 35. hujus.

b 34.. hujus.

e Axiom.7.

Eucmni’s ELIMBNTORUM
8c in eirdem arallelis 3c, AD confiituitur. -fimüi radant;
6c a son para lelogrammum eidem parallelogrammo mon
efl: æquale. ergo parallelogrammum ABCD pmllelogram-
mo EFGH æquale erit. Parallelogramma igitur (apex-æ ua-
libus bafibus, 8c in eifdem parallelis conflututa inter fe un:
æqualia. Qu’od oportebat demonflrare.

PROF. XXXVIÎ. . THEOR. ’
Triangula fuper «dem Imfi, (r in eifilem [mallette confli-

tut4 inter f: 44144154 fient.

Sint triangula A ac, D ne fuper cadem bafi ac, 8c in eifdem
parallelis AD ne confiituta. Dico ABC triangulum trian-
gulo DBC æqunle e66. Producatur AD ex utraque parte in
E, F punâa: &nper nqüidem A D
ipfi on parallela ducatur sa, E ’ r
(par c veto ipfi a D patafiola.
cr. parallelogrammum igitur
efl: utrumque i (hmm [mon
DBC F, 8c para lelogrammum
E a CA cit æquale c parallelo-
grammo DBC F, etenim fu et JE C
eadem funt bnfi 8c, 8c in ci dem parelIelis ne en efique pa-
rallelogrammi quidem un dimidium b ne triangulum,
cum dmmeter An ipfum bifariam fecet: parafielogrzmmi
veto DBCF dimidiumô triangulum DBc; diametet enim Dc
ipfum bifariam (eut. quæ autem cæqualium dimidia (un:
inter fe æquali-a (ont. ergo mangulum au triangulo DBC
de æquale. Triangula igitur fuper eadem bafi, a: in eif’dem
parallelis confiture. inter fe æqualia faut, Qggd oponcbac

demonftrare. nPROF. mvm; THEOR.
Triangulzt fitper [embus qualifias, à in eifdem [melkite

confiture inter e fient equalia.
Sint triangula ne DCE fuper æqualibus bafibus, ne c1:

8c in eifdem parallelis sa AD a A xconfiituta. ’D1co ne triangu-
lum DCE triangulo æquale’efi’e;

Producatur enim AD ex atra-
que parte in a, H punâa: 8c
pet B quidem ipfi on parallela
ducatur son: par a vero duca-

n*;x.hujus. tut EH parallela ipfi Dc t. pa- B C E
rallelogrammum igitur cit uçmmque ipfotum caca peut.

l arqug



                                                                     

L 1 n E. n ,I. .3:arque eût parallelogrammum c ne A æquale I: paralleloJ 35.5"]!!!-
grammo DCEH: in æqualibus enim (un: bafibus ne ce, 8c
in eifdem DE on parallelis. parallelo rammi veto encor
dimidium reii nec triera lum, nam iameter A D ipfumc 34.. hujus.’
bifariam focar. 8C parfile ogremmi D c n H dimidium r en:
triangulum DCE, diametçr enim DE ipfum feeat bifariam.
quæ autem æqualium dimidia (un: l, inter fe æqualia fonce Axiom.7.
ergo ABC triangulum triangule DCE cf: æquale. Trianguln
i itur fuper æqualibus bafibus, 8: in eifdem parallelis con-

ituta, inter fe (ont æqualia. qrod demonfirare oportebat.

PROF. XXXIX. .THEOR.
Trianguln oquolio [toper endem Imfi, (r ad eafdem perte:

confirma, in eifdem quoque fient pornllelir.

Sint æqualia triangule nec onc fuper eadem bali ne
confiituta, 8: ad eafdem partes. Dico, 8: in eifdem parafie-
lis elfe. Ducatur enim AD- Dico AD parallelam elfe ipfi
3c. Si enim non el’c parallela, A D
ducatur a cr A puntîtum ipli
ne patelle a redis. linea ne, 8C
E c ducatur. æquale igitur
efi An c triangulum triangulo
E B c 5, fuper eadem enim el’c 5 37mm;
bali ne 8c in eifdem ne, ne
arallelxs. [cd A a c rriangu- B cum rrian ulo mac r el’c agonale. ergo 8c triangulum macc En?!»

æquale e ipfi ne trian u o, majus minori, quod fieri non
potefi. non igitur AE ip ne parallela afin fimiliter citen-
demus neque aliam qnampiam parallelam elfe, præter ip-
fam An, ergo AD ipfi cit parallela. Triangula igirur æqualia
fuper eadem bafi 8: ad eafdem partes commuta. in eifdem
quoque funt paraÏlelis. ngd oportebat demonflzrare.

- subvint
E n

PROF. XL. THEOR.
Trionguln equalio [uper bnfilzu: esquintions, (9’ ad enfilent
A par": confirma in eifiiem quoque [ont porollelr’e.

Sint æqualia triangule A ne CDE fuper æqualibus bafibus
ne CE conflituta. Dico eriam in eifdem effe parallelis. Du-
catur enim AD. Dico AD ipfi DE parallelam elfe. Nam
fi non efl, ducatur per A ipli ne parallela n, 4 8: en du-

l au".
a gr . hujus.

.0



                                                                     

32 Beaune Enzmznreneu
i 33- IlIIijI-r:atur. triangulum igitur ne triangule rez elt æquale î,

cum fuper æqualibus bafibus A n
8c in eifdem parallelis DE A?
conflituantur. (cd triangulum
A. a c æquale eli: triangule
DCE. ergo 8c triangulum oct;
triangule r C E æquale erit,
majus minori, qued fieri non.
portait. noni itur AF ipli ne B C Eeli parallela. militer demenltrabimus neque aliam quem-
piam parallelam elfe, præter ne. ergo en ipfi DE arallela
erit. Æqualiaigirur triangula laper bafibusæ ua ibus, 8:
ad eafdem partes cenliituta, etiam in eifdem ont paralle-
Iis. (m’a demenlizrare oportebat.

PROF. XLI. THEOR.
Si porollelogremmum, à rriengulum eondem Imfim [robent

in efflanque fait patafiolât; parallelogrammum ipfiuo tri-
anguli duplum erit.

Parallelegrammum enim nec D 8c triangulum suc,
balim habeant eandem ne, 8c in eil’dem fiat parallelis ne
au. Dico parallelogrammum non trianguli une duplum
elfe. Jungatur enim AC. tri- A n Eangulum rgitur ne triangule

n37-hujus.rtuc efi: æqualiel; marque fu-
er eadem bali ne, 8: in cill-

Sem ne ne parallelis confii-
tuuntur. fed amen parallelo-
grammum duplum eli: trian-

6 34,. tmjus. guli A ne b, cum diemeter A c B C
ipfum bifariam feeer. quare 8: ipfius une trianguli duplum
erit. Si igitur parallele rammum, 8c triangulum eandem
balîm habeant, 8: in ei dem lint arallelis - duplum cri:
parallelegrammum ipfius trian ’. demonl’trare

oporœbat. .
PROF. XLII. PROBL.

Dato triongqu equale parnllelogrdmmum confirme in dm
turgide reâilineo.

Sit’datum triangulum Mac, dams autem refitiliueus an-
ulus D. Itaque eportet, date triangule A B c æquale paral-

Pelogrammum conflituerein angulo refiilineo ipfioæquali.

i ’ Seceturv.0



                                                                     

r: r: " ’

-w ru. r2.

a; mgr-ç

LIBER L
Secetur ne bifariama in a, 8: junéta ne, ad reâam lineam
Ec, atÊue ad punôtum in ca .zA L F
E, con
æqualis ipfi D: 8: pet A qui-
dem ipfi ne parallela ducatur
c Ac; pet c veto ipfi FE du-
catur parallela r ce. arallele- Dgrammum 1g1tur e r nec.
8: quoniam au cit æqualis se, B E C
erit 8: A un triangulum dtriangulo A se æquale, fuper æqua-
libus enim funt bafibus sa se, 8: in eildem ne ne paral-
lelis. ergo trian ulum nec trianguli 413c cil: duplum. elt
autem, 8: para lelogrammum F ace duplum e trianguli

’ nec; bafim enim eaudem habet, 8: in eifdem cil: parallelis.
tergal: igitur cit ruse parallelogrammum trian ulo A BC
ha etque ou? angulum æqualem augulo D date. are igl-
tur triangule A ne æquale parallelo rammum nec cen-
ltitutum el’t, in angule car, qui augu e D el’t æqualis. Qued
quidem facere opertebat.

PROF. XLlII. THEOR.
Omnis parallelogrammi finnii, eornm, que ciron dinmetrum

s 3*

a to. huiez.

G
ituatur angulus b c E F l b :3. hujus.

e gr. huiez.

l 38. hujul.

e 4.1. nains;

fient, parallelogrammorum complementa inter fi fient 4- a

quolin. «
Sir parallelogrammum mon, cujus diameter ne, 8: circa

ipfam BD para lelogramma quidem fiut PH ne, quæ vero
complementa dicunrur A r: KG. Dico AK cemplementum
complemente ne æquale elle. Qrpniam enim parauelogram-
mum cit non, 8: ,ejus dia- A H
meter B D, æquale a el’c A BD
triangulum triangule BD c.
rurfus quoniam HKFD paral-
lelogrammum el’t, cujus dia-
meter DK, triangulum u D r: p
triangule D FI: æquale «erit.
eadem ratieue, 8C trian lum B G c
KGB triangule KEB e æquale. cum igitur rriangulum
quidem sur: æquale fitltriangulo BGK triangulum veto
nm: ipfi ont; crit triangulnm BEK une cum triangule
aux æquale triangule BGK una cum on: triangule. en:
autem 8c totum trian Ium Ann œquale toti une. reli-
quum igitur AK comp ementum reliquo complemento Kc
cit æquale. Ergo omnis parauelogürammi fpatii,eorum, quae

Cll’Cî

a se lmin



                                                                     

’34 EPUCLIDIS ELEMENTORUM
circa diametrum funt, parallelogrammerum cemplementa
inter le æqualia font. Œod oportebat demonl’trare.

PROF. XLIV. PROBL.
Ali doum reânm lineom data triangule equale parallelo-

grammnm applioere in dam angnlo reflilineo.

Sit data quidem recta linea A a, datum veto trian lum
c, 8: datas angulus reélilineus D. Oportet igitur ad atam
reâam lineam, An date triangule c æquale parallelogram-
mum applicare in angulo ipfi D œquali. Conllituatur trian-

"; hujur.gulo c æqualeapaiallelogrammum sans, in angulo une
qui eli æqualis D. 8c penatur ne in direétum ipfi A8, pre-
ducaturque se ad H :1 8: pet A alterutri ipfarum ne ne

a 3x.hujus.parallelab ducatur AH, un jungatur. Œoniam igitur in
garallelas me en refila linea HF’incidit, anguli un: une

e a9. hujus- uebus reâis æquales v F E
funt. quare BHF un:
duobus reâis funt mi-
nores. quæ veto à mino- D
ribus, quem lunt duo re- -ai, in infinitum produ- G Ma, mm la.cuntur, convenientdin- B
ter le. ergo un en pre-
duâæ convenient. pro- H A Lducantur, 8: convenient
in K; perque x alterutri ipfarum EA PH parallela Il ducatur
la, ô: AH en ad L, M purifia producantur. parallelogram-
mum i itur el’c nuer, cujus diameter un, 8C circa au
paralle egramma quidem funt Ae ne; ea veto quæ com le-

.43. bujnr. menta dicuntur LB BF : ergo L a ipfi ne elt t æquale. cd,
fur, lapas: BF æquale ell: triangule c. quatre, 8: LB trian le c æ-

quale erit. 8: quoniam GBE angulus æqualisf e angulo
ABM, fed 8: æqualis angulo D, erit 8:.angulus ABM angule
D æqualis. Ad datam igitur reétam lmeam A8, date trian-
gule C æquale parallelogrammum confiitutum elle L a, in
augulo un, qui cit æqualis angulo D. Q3911 facere o-

portebat. I .PROF. XLV. PROBL.
Refiilineo data equele parnllelogrdmmflm conflituere in dan

angqu refiilineo. " l
Sir datum reâilineum Ancn, datus vere angulus reâia

nuent a. Oportet reailineo ne!) æquale parallelogram-

* mon:



                                                                     

fit

l

l

n

l

i

il
u

biüs:

L133]: I. - a;mum confiituere in angulo ipli E æquali. Conjungantur
enim on, 8: conflituatur triangule A DE æquale Aparallelo-a 4a. najas:
grammum FH : in angulo n K r, qui elt æqualis angulo E.
deinde ad rectum liueam e H applicetur triangule DBC æ-
quale b parallelogrammum GM, in angulo GHM qui anguloô ululai
E cit æqualis. 8: quoniam angulus E æ ualis cit utn ue
ipferum un? GHM, erit 8: un ange e GHM æquo. is.
communis apponatur nue, anguli igitur un nue: an-
gulis KHG cura æquales funt. lad un nue fun: æqua-
les r duebus métis. ergo, , A e a9. najas;8: KHG GHM duebus
métis æquales erunt. ita- D F Gque ad aliquam rcétam

lineam en, 8: ad datum c
in ca puuétum H duæ re- E
(la: lineæ K8 KM non .ad eafdem partes ofitæ A
anoulos deince ps uebus B Kre is æquales efi-iciunt;
in direétum igitur d el’t K H ipfi H M. 8: quoniam in parai-d tphujlu;
lelas KM FG reCta linea HG incidit, alterni anguli MHG
ne: æquales clunt. communis apponatur HGL. anguli igi-
tur MHG ne L, angulis HGF HGL (un: a: ualcs. a: an-
guli MHG HGL æquales c funt duebus re is. uare 8:
anguli HG r ne L duebus reâis æquales erunt, in ireôtum
a igitur elt ne ipfi G L. 8: quoniam r: r ipfi ne 8: saqua-
lis cit, 8: parallela, fed 8: H c ipfi M L, erit 1c F e ipfi M Le 30.1:th
8: æqualis, ô: parallela. ipfafque cenjun ’ unt reâæ lineæ
KM FL. ergo 8: KM FL æqualesf 8: parai elæ funt. parai-führers.
lelegrammum igitur elt KFLM. at cum triangulum ni-
dem ABD æquale fit parallelogramme ne: triangu um
vero DBC parallelogrammo 6M; erit totum ABCD retiri-
lineum teti parallelogrammo r: F L M æquale. Date igitur
reétilineo A B C D æquale parallelogrammum confiitutum
cit KFLM in angulo FKM, qui elt æqualis angulo e date.
Qued facere oportebat.

HM

Cor. Ex jam (liais manifelium cit quomodo ad datam
reâam lincam, date reétilinee œquaie parallelogrammum,
applicatl peliit in date angulo reâiliueo.

.PROP. XLVI. PROBL.
Super dam refile linea quadrature: deferiiere.

Sit data recta linea en. Oportct fuper ipfa ne quadratum

A . a C a. defcri:



                                                                     

’36 EUCLIDIS ELBMENTORUM
a n. hujus. defcribere. Ducatura reétæ lineæ A a a pun6te in en date
o 3. hujueA ad redites angules Ac; 8: ipfi A8 æqualis à onatur A D:

erque punétum D ducatur me ipfi An parai ela, 8: pet a
c 33v huila-mû AD parallela c ducatur en. parallelogrammum igitur e11:
h. . ADEB. 8: A a quidem ell: dæquaiis DE
J34.hujuS.AD vero ipfi d ne. fed 8A ipfi AD e

æqualis. quatuor igitur 3A AD DE en in-
ter le æquales flint, ideeque æquilaterum
elt ADEB parallelo rammum. Dico e- 1: E
tiam reétangulurn e e. (lipniam enim in
parallelas A3 DE méta linea incidit AD,

e 29. hujus. anguli BADËADE duebus reétis fun: e æ-
quales. retins autem cit 3A D, ergo, 8:
A08 retîtus erit. parallelogrammerum
veto fpatierum, quæ ex eppofito fun: la- l A a

fg. hujlu. tera, 8: angulif inter le æqualia funt. re-
étus igitur elt uterque eppefiterum A ne BED angulorum:
8: eb id reétangulum elt AD en. Ollenfum autem elt a:-

uilaterum elfe. Q13dratum igitur lit necel’le elt, arque el’c
v H . . , uger renfla linea Au defcriptum. Qued ipfum facere oper-

te at.
* Cor. Hinc omne parallelogrammum habens unum angu-

lum reétum cit reétaugulum.

PROF. XLVII. THÉ 0R.
In reiianguli: triangulis, quad à latere reliant engulum

fitbtendente defcribitur quadratnm, equnle ejl quadrette,
que à loterilms miam ongulum continentibnr deferibun-
tur.
Sit triangulum reétangulum ne, rectum habens BAC an-

gulum. Dico quadratum defcriptum a reéta ne æquale elfe
quadratis, quæ ab iplis 8A Ac de- I
feribuntur. Defcribaturtcnim à ne (r
quidem quadratum a Duc, ab iplis v

4 «imbu Ac quadrata I G a Hc, pet ue A
alterutriiiplarum BD ce paralle a du-
catur AL ; 8:.AD chungantur. Que-
niam igitur uterque angulorum BAC

. Der. 3°, BAG reâusâ elt, ad aliquam reclam
lineam 8A, 8: ad datum in ea pun-
étum A duæ reétæ lineæ Ac AG non

ad ealdem partes pofitæ, angulos ui L E
deinceps (un: duebus redus arqua ce

e annuel-licitant; in direétum igitur celt en ipfi Ac. carient m-

’ none,V



                                                                     

.apponatut quadratum,quod ex

L I a i: a I. ’37
rione, 8: An ipfi AH en in direétum. 8: quoniam angulus
Duc cil: æqualis angulo tu, reâus enim uterque elt, com-
munis apponatur ABc, totus igitur ou angulus roti ne
eltd æqualis. qued cum duæ AB BD duabus F5 BC æqua-dAxioma.
les d fin: altera alteri 8: augulus DBA æqualis angulo FBC ;
erit 8: bafis AD bali PC æqualis e, 8: A BD triangulum: ennui.
triangule ne æquale. el’tqueftrianguli quidem Ann du-
plum BL parallelogrammum, bafim enim eandem habent
a D, 8: in eifdem BD AL fun: parallelis: triangulifverofçljujus.
F ne duplum el’t en uadratum, rurqu enim bafim habent
eandem en 8: in eif cm (un: parallelis F8 oc. quæ autem
æqualium duplicia inter le æqualia g funt. ergo æquale el’cg mon, 5,
parallelogrammum BL ipli GB quadrate. Similiter junétis A:
8K, oltendetur etiam cr. parallelo rammum æquale qua-
drate ne. totum igitur nunc qua ratum duebus quadra-
tis ce Hc clic æquale. 8: delcribitur quidem DBEC quadra-
tum a rcCta. linea Be, uadrata veto G B HC ab ipfis 8A Ac.
quadratumigitur enfla latere BC delcriptum æquale ell:

uadratis, quæ defcribuntur a lateribus BA Ac. Ergo in re-
angulis triangulis, quadratum, quod delcribitur à latere

reflum angulum fubtendente, æquale elt quadratis, quæ à
lateribus refluai angulum centinentibus defcribuntur.
Œed eportebat demenlirare.

PROF. XLVIII. THEOR.
Si quedrotnm, quad deforibitur 4b ana larerum trianguli,

eqnale fit quadrntir, que à reliqui: trianguli luterions
deferibnntur; angulu: reliqni: duobus trionguli luterions
contentas "En: erit.
Si trianguli ne, quod ab unolatere Bcdelcribitur qua-

dratum æquale fit quadratis, quaëà reliquis trianguli lateri-
bus BA Ac difcribuntur, Dico angulum BAC rectum elfe.
Ducatur enim à punâe A ipfi Ac ad mâtes angulos AD,
ponaturque A D ipfi B A æ-
qualis, 8: DC jungatur. Q119-
mam igitur D A cit æqualis
An, erit 8: quadratum qued
defcribitur ex D A æquale
quadrato ex A B. commune

Ac. ergo quadrata, que: ex DA 3
Ac æqualia l’unt uadratis quæ ex BA Ac defcribuntur.
fed quadratis qui cm, quæ ex DA Ac æquale 4 elt quodoqjujut.
ex DC quadratum; même enim angulus eli; DAc: qua-

C 3 dratis
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EUCLnns ELBMBNTORUM
dratis veto, quæ ex BA Ac æquale ponitur quadratum,"
qued une: quadratum igitur, qued ex DC æquale cit ci,
qued ex BC quadrato. ergo 8: latus DC lateri ce elt æ-

uale. 8: quoniam DA cil: æqualis AB, communis autem Ac,
duæ DA A c æquales [ont duabus BA Ac; 8: bafis DC eli æ-
qualis bali CB: angulus ltigitur DAC angulo BAC en: æqualis.
reâus autem cil: DAc. ergo 8: BAC retiras erit. Si rgitur
quadratum qued del’cribitur ab une laterum trianguli, æ-
quale fit quadratis quæ à teliquis trianguli lateribus defcri-
buntur, angulus reliquis duebus tdanguli lateribus conten-
tus re&us erit. Qod eportebat demoul’crare.

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMÉNTORUM

mon: SECCNDUS.

DEFINITIONES.
IlMNE parallelogrammum reétangulum contineri di-

citut fub duabus reétis lineis, que: :reétum angu-
lum comprehendunt.

, Il. .Omnis parallelogrammi fpatii, unumquodvis eerum qua:
circa diametrum ipfius fun: parallelogrammerum,cum due-
bus complementis, gnomon vecetur.

PROFOSITIO I. THEOREMA.
Si fint due retire linea, airera autem ipfarum [dia fuerit

in quottunque partes; refiangulum fub dauba; ret’iis li-
nei: eontentum agnate ejl eis retiangulis, que [ab rafla i
linea infiâa, à fingulis partibus continentur.

Sint duæ reé’tæ linea: A, ne; 8c (cita lit Be utcunque in

punâis D, a. Dico reétangulum B D 5-.(3
métis lineis A, BC contentum
æquale elfe reétaugulo qued
continetur fub A 8: BD, 8:
recîtangule uod fub A 8: D E,
8:e1quodubo.8:Eccou-, K .LHtinetur. Ducatur enim à pun- -------

(a

(le B ipfi Bc ad reéiosnan- F A tu, m",
gulos BF: arque ipli A ponaturlvæqualis ne: 8: pet et fluais;

C 4. quidem
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t 31-Pl’imï uidem ipfi BC parallcla tducatur GH: pet n, E c veto

ucantur Dr: El. en parallelæ c ipfi BG. reétanguÏum igi-
tur Bu cit æquale teétangu- B D 5 C
lis BK DL en: arque el’c au
quidem qued fub A 8:. 8C
centmetur; etemm contine-
turlub GB Bc; 8: BG ipfi A a
ell: æqualis; reâangulum au- K .L. H
rem et: el’t qued continetur ----fub ipfis A 8: BD; continetur F A
enim fub ce BD, quarum en el’t æqualis A; 8: reâangu-
lum D L cit qued continetur (ne A 8: D E, quoniam D 1:,

43, primLhoc cit d Be ipfi A clic æqualis, 8: fimiliter reàangulum en
en: qued fub A 8: EC centinetur. ergo rec’tangulum conten-
tum fub A 8: Bc cit œquale rcâangule contente fub A 8: BD,
8: contente fub A 8: DE, 8: adhuc contente fub A 8: ne.
Si igitur fin: duæ reétæ lineæ, altera autem i fatum feCta
fuerit in quetcunque partes; reétangulum fub uabus mais
lineis cententum el’t æquale ois, quæ fub recta linea infeôta,
g fingulis partibus, centinentur. Qued opertebat demeu-
. Tiller

.FROP. Il. THEOR.
Si raïa linea feôia fuerit uttunque; refiangnla que fiel:

tara, (a jinguli: partibu: tontinentur, equalia fient ei
quad a rota fit quadrato.

a Reâa enim linea An (cita fit utcunque in punâe C,
Dico reôtangulum qu. d lub AB Be centinetur unà cum
contente fub AB Ac æquale elfe quadrato, qued fit ex A8.

a 46,primi.Defcribatur nenim ex AB qua- A c’ B
HdratumADEB,8:percdu- f- -1’ shrnmhcatur Il alterutri ipfarum A D

BE parallela cr. æquale igitur
efi: AE reétangulis At: ce. at-
que cil: A: quidem quadra.-
tum, qued ex A8; A l? vere
reâangulum contentumfub BA , D 1? Î-
Ac; etenim lub DA Ac continetut, quorum AD ipli An
el’t æqualis; 8: reâangulum ce continetur fub An Bc, cum
8E lit æqualis AB. ergo reétangulum fub AB 8: Ac nua
cum reâan ulo fub AB 8: B c æquale cl: quadrate ex AB.
Si igitur re a linea utcunque (céta fuerit, reCtangula, qui:

k fub rota 8: fingulis partibus continentur, æqualia lunt et,
quodà rota lit quadrato. (hum demoultrare oporËqlâaô. P

- I



                                                                     

Liner: n. 4x
PROF. lll. THEOR.

Si ret’ia linea utounque flafla fuerit; reâangulum [ab tata,
(f una ejus parte contentum aquale ejl (7 redangulo,
quad fub partibus oontinetur, (9’ ei quod a produire parte

fit quadrato.

Reéta enim linea AB feéta lit utcunque in ponétec. Di-
co lob AB 8: BC reCtangulum œqoale elle reaangulo lob Ac ! .
BC unà cum quadrate, qued fit ex Bc. Defcribatut denim4 45-me
ex Bc quadratum CDBB; producaturque un in F: 8c pet
A alterutri ipfarum ce BE pa- A c
rallela b ducatur A F. æquale
urique erit reétan ulum A E
i fis AD en: 8: e AE qui-
em reétangulum contentom l

nl 6 3t.ptimî.

lob A B ne; etenim lob A B
B E. centinetur, quarom BE cit

tequalis ac: reétangulum ve- Er0 AD cit qued continetur fub Ac CB, com ne ipfi ce fit
æqualis: 8: DB el’t quadratum, qued fit ex Be. ergo retâtan-
gulum lob An ne el’t æquale reâangulo lob Ac ce unà.
cum quadrate qued ex B c. Si igitur retira linea utcunque
feôta fuerit, reâangulom lob teta 8: una ejus parte con-
te utom æquale el’c reélangule,quod lob partibus continetur,
8: ci qued à ptædiâta parte lit quadrate.

PROF. 1V. THEOR.
Si relia linea fifia fuerit uteunque; quadratum quad fit a

rota aquale erit, à quadratis que a partibus fiunt, à
ei quad bi: [ab partibus oontinetur retiaugulo.

Reéta enim linea An feéta fit utconque in c. Dico qua-
dratumâuod lit ex AB æquale elfe, 8: quadratis ex Ac en

8: ei te angulo qued bis lob AC A C B .c B ceutinetur. Delcribatut a "S’Pl’mï’
enim ex AB quadratum A D E B, H C
jungaturque BD, 8: pet c qui- ’ Kdem alterutri iplarom A D B E
parallela 5 ducatur c G F , pet G b 4r.pfimî.
veto altetutri i fatum A B DE
ducatur 6 paralle a a K. 8: quo- D P E
mame]: cit parallela ipfi AD, 8: in ipfas incidit BD: erit , .
CXECHOI’ angulus BGC interiori 8: Oppofito ADB æqualistf :9-P"""t

- angulos



                                                                     

4a EUCLIDIS ELEMENTORUM
J t- triniangolus autem ADB cit æqualis tlanguie ABD, qued 8:

latus BA æquale elt lateri AD. quare CG B angulos angulo
e 6. primî. GBC cit æqualis: ac proPterea latos Bc lateri ce æqualer.
f 34.primî.led 8: latus CB æquale felt lateri GK 8: CG ipli 8K. ergo 8:

6K elt æquale n 8: CGKB A c 3æqoilaterum eli. Dico inluper
errant reétangulum elfe. Q19-
mam enim CG cit parallela ipfi
B1: 8: in iplas incidit CB; an-
guli K B c G ce duebus métis
tout æquales r. reclus autem
cit K BC angulus. ergo 8: re- D P E(tus GCB, 8: anguli eppefiti CGK GKB reé’ti erunt. métan-
guluni igitur elt c G KB. led elienlum fuit 8: æqoilaterum
elfe, quadratum igitur elt CGKB, qued quidem fit ex ac.
eadem ratione 8: H F cit quadratum qued fit ex H G, hoc

. . . cit ex AC. ergo HF CK ex iplis AC cB uadrata font. 8:
: *3’l’"m”queniam reétangulum AG cit æqualex te angulo en; at-

que elt AG qued lob AC ce continetur, elt enim cc ipli cr
æqualis: erit 8: GE æquale ci uod continetur lob Ac en,
quare reâangula A G en æqua ia lotit ei uod bis lob Ac

y CB continetur. (ont autem 8: HF Ci: qua rata ex AC cr.
quatuor igirur HF cr: Ac en, 8: quadraris ex Ac canât
ei qued bis lob Ac ce continetut œâangulo, font æquaha;
fed HF cr: AG GE componunt totum ADBB quadratum
qued fit ex AB. quadratum igitur ex AB æquale elt 8: qua-

ratis ex A c ce, 8: ei qued bis lob Ac ce centinetur re-
âangulo. miam: fi reéta linea utcunque leéta fuerit;x qua-
dratum qued t à rota æquale erit 8: quadratis quæ a par-
tibus fiont, 8: ei reâangulo qued bis lob partibus contine-
tur- Atque illud elt qued demenlirare oportebat.

Cor. Ex hoc perlpicue cenliat, in quadratis lpatiis partir
lelogramma quæ font circa diametrum, quadrata elfe.

H a i:

PROF. v. THEOR.
Si "(la linea [dia fuerit in parte: aqualet, (f in parte:

incqualer; refiangulum [ab inaqualibu: rotins partibus
contentum un): tu»: quadrato linea que inter fiâmes
interjieitur, equale off ei quad a dimidia fit quadreto.

Reéta enim linea quævis A8 leéta lit in artes æquaies
2d punâum c, 8: in partes inæquales ad D. ico reCiangU’
lum contentum lob AD BD, une cum quadrato qued fit a;

. c



                                                                     

LIBER. Il. - .43ce æquale elfe ei qued ex CB fit quadrate. Delcribatur a enim 4 46 Primi-
ex Be quadratum CEFB: ducaturqoe ne : 8: pet D qui-
dem alterutri iplarom CE BF parallela b ducatur Due, pet i, alvin;
H veto ducatur KLO parallela ialterutri iplarom CB EF:
8: rurlus pet A ducatur alterutri CL Be parallela 6 A x. 8:
quoniam CH cemplementum æquale t eli cemplemento HF, , "mimi,
commune apponatut De, tetum igitur ce toti DF cl: æ-
quale. led ce elt æquale dAL, r. D a 36.primi.
quoniam 8: AC i li CB. ergo A ’ h B
8: AL æquale e DE. com- l M." [a o
moue apponatur CH. tetum K I. En:
igitur AH ipfis FD DL æquale X;: erit. led AH quidem efl: qued ’

-. lub AD DB continetur, etenim E G F
.. on ipfi on elt æqualise, FD ’ (FM-4-.. DL veto elt gnomon MNX. igitur MNX æqoalis cit eih"1"”
à qued lob AD DB continetur, commune appenatur LG, æ-

:s

quale elcilicet uadrato qued ex CD ergo M Ni: gnomon,
8: Le æqualia un: reétaugulo, quodcentinetur lob AD DB,
8: ci, qued fit ex cD qua rate. led MNX gnomon, 8: LG
lunt tetum quadratum CEFB, qued quidem fit ex ce. ergo
reélangulom lob AD ne, una cum quadrato qued ex en,
æ uale elt ei qued ex ce fit quadrato. Si igitur reéta linea
leïta fouit in partes æquales, 8: in partes inæquales; re-

: &angulum lob iuæqualibus totius partibus contenrum nua
cum quadrato litiez quæ inter leûienes interjicitur, æ-
qoale cit ci qued a dirnidia fit quadrato.- led demenlira-
te oportebat.

PROF. VI. THEOR.
Si relia linea bifariam feoetur, arque ipfi in diretium ad-

jieiatur quadant relia linea; reflangulum [il]; rota tu»:
.adjefla, 6° adjefl’a eontentum, and cum quadrato dimi-
dia, aquale efl quadrato quad ab ea, que ex dimidia, à
adjeéia onujiat, rauquant ab nua linea, deftribitur.

Relie enim linea quævis AB lecetut bifariam in ponôze c,
8: adjiciatur ipli in diteôtum BD. Dico reétangulom lob AD
D B unà com quadrato ex B c æquale elfe ei ued fit ex c D
uadrato. Delcribatut a enim ex CD ua ratum ce F 0,446trîmi .

jungatur ne 5 pet B alterutri ip arum c B D F pa- .
talle-la b ducatur Bue, 8: et H ducatur x L M parallela li” 3l-P’imk
alterutri iplarum An se; adhuc pet A alterutri ct. DM

Pa’



                                                                     

44 Eucums ELEMENTORUM
parallela b AK. Itaque quoniam 4c efi æqualis cn,’ erit 6:
reâangulum A L reâangulo

c 36.prgmî.ca æquale t. (cd CH æ uale A c B D
les Prima! eft H F. ergo 8c AL ip HI? .æquale erit. commune appo- -’ H î : M

natur CM. totum igitur AM K 1’ N
gnomoni NXO efl æquale. at- Ôque cit AM, quad fub AD DE

’ ç°Y-4- contlnetur, etenim DM cit tæ- E G r
1"” qualis D a. ergo 8c momon

N x0 æqualis efl: re angulo
fub AD DE. rurfus commune apponatur La, æquale el’ciLicct
quadrato quod ex en. rcétangulum igitur fut) AD DE uuà
cum uadrato quod ex 3c æquale en; gnomoni uxo 8c ipfi
L6. ed gnomon uxo, 6c LG componunt c z F n quadra-
tum, quod quidem fit ex en. er o reétangulum tub A!)
DE unà cum quadrato ex 5c æqua e eût ci, quad fit ex cn
quadrato. Si igitur méta. linea lecetut bifariam, adjiciatur-
que ipfi in direüum quædam mâta linea; reôtangulum fub
rota cum adjeâa, 8c adjeéta contentum, unà cum quadrato
dimidiæ, æquale efi: quadrato quod ab ca uæ ex dimidiz
8c adjeéta comtat, tanquam ab una linea, Je cribltur. (Æod
oportebat demonflrrare.

PROF. VII. THEOR.
Si "84 linea utcunque [:84 fanât; qu à tata, 6’ au

parte fiant attaque quadrant aqualia faut, à "au.
gala, quad bis [ab tout, a: diâ’a pane continetur, (Ni

quad à "tiqua pane fit quadrato. - e
Reôta enim linea quædam A B feâa fit utcunque in pun-

Cto c. Dico quadrant ex A8 ne A cæqualia efl’e, 8c retîtangulo quod fi ....... .
bis fub A8 ac continetur, 8c ci a :’ ë

, , uod fit ex ac quadrato. De-. F’4’6ePflm" cribatur A enim ex A8 quadra- M
mm A D E B, St figura conflrua- ’ l

n l tut *. Itaque quoniam AG retât-
* 43-?"mï.angulum æquale 5 efl: reôtangulo F E

’ Figure dicitur confirai, un» in parallelogramm (1:48:1th [aurifia
faufil: [Emma diamant»: in un. 1:10:80, cfiïcium du parallelong
circa diamant», à: du «mimant; Similiur lupin figura dicim confirlï,
a»): Me "En (am-Hua familiale, efiiciun: quatuor pædcbgrm’

circa diamm, à quatuor complemenu. e - ’

’ G Ev
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X

.1.

LlnEx. 11..
en, commune ap onatur CF; quare totum AF toti CE efl:
æquale. reétangu a. igitur AF CE dupla fun: reétanguli AF.
fed A? c a fun: KLM gnomon, ô: quadratum CF; ergo
KLM gnomon, 8: quadratum CF dupla erunt reâan li

’- AF. cit autem id, quod bis fub AB B c continetur, dup um

41

va ipfius 4?; etenim DE efi: c æ ualis se. gnomon igitur: Cou;
K L M, 8c quadratum c F æqua i9. fun: ei qued bis (ab A 311W!"-
BC continetur. commune apponatur H F, qued eIE ex 4c
quadratum. ergo gnomon KLM, 8c quadrata CF HF æqua-
ha [une ci quod bis fub A8 ne continetur, 8c quadrato ex
AC. led gnomon KLM, 8: quadrata et? au componunt

g ADEB, a: CF, quæ (nm ex AB ne quadrata. quadrata igitur;
T ex A8 ne æqualia funt reâangulo, quod bis fub un Bc
g continetur unâ cum eo quod fit efi 4c quadrato. Ergo fi
f recta linea utcun ne (cota fuerit; quæ à. rota, 8c una parte

m
v»;-

ÏËeîax

". neaAnin D58cipficn o- A CËB D

à fiant utraque un rata, æqualia funt reétangulo qued bis
* Tub rota, ac iota parte continetur, 8c ci quad à reilqua
v parte fit quadrato. Q19d ofiendere oportebat.

PROP. VIH. THEOR.
Si relia linea utcunque feâ’4 fucrit; quad quater ficb mu,

à un parte cantinera" refiungulum unà cum quadrato
reliquu partis, uquule eji quadrato quad ex tata, à diâ’u
parte tunquam ex mm lineu, defcriaitur.

Reàa enim linea A8 feâa fit utcunque in c. Dico métan-
gulum quater fub A3 ne contentum unà cum quadrato
quad ex AC æquale erre quadrato, qued ex An 3c tan-
quam ex una linea defcribitur. Producatur enim reéta li-

mtur æqualis a D; defcri a- ,turque ex AD quadratum AE M G K "- N
FI); 8c dupla. figura conflrua- sê I, Ë
tut. quoniam igitur c3 efl: X e I4 æqualis BD, arque efl en r. ra” 4 b";....ipfi a: æqualis 5, BD veto T L 3*"P’îmie
ipfi KN: erit 8c 6K æqualis
1m. eadem ratione, 8c PR ipfi
no efi: æqualis. 8c quoniam E H lb I
en efi: æqualis un 8c GK ipfi KN; erit reâangulum cqui-
dem crc reôtanguÏo au; reétangulum veto on ipfi un œ-
quale r. fed en eü dæquale 1m, complemenra enim (ante 36.prïmî; L
parallelogrammi ce, ergo 8: BN æqualc efc on, 8: quatuord 4-3-Pmm.

reâtan- «

lr I



                                                                     

45 -EUCL1D15 ELEMENTORUM
reâangula au KG on RN inter fe æqualia, ideoque qu:-
drupla faut reÇtanguli CR. rurfus quoniam en efl æqualis
BD, 8! BD qutdem ipfi 8K, hoc cfi ipfi ce saquais; en
vero ipfi GK hoc eft ce: erit a: cc æqualis cr. efl au-
tcm a: Px ip 1 R0 æqualis. reôtangulum igitur Ac reamgu.
Io MF, 8C reétangulum PL ipfi A C B D

i 43-Prïmî-R F æquale erit. fed MF 4 efl: "je T...
æquale p L, complementa e- MI .6 K n
nim funt ML parallelo rammi; I s! î. L P .’quare à: Ac npfi RF e æqua- x A 0
le. quatuor igitur Ac MP p r, .....a! inter fe æqualia funt, ac Tpropterea ipfius AG quadru-
pla. oflenfum autem efi, 8c
quatuor ex BN ou un qua- IF. H 1. r

rupla cire ex. quare 0&0 contmentia gnomonem srv
ipfius A K quadrupla funt, 8c quoniam Arc eI’t qued fub At
ne continetur, etenim BIC efl: æ ualis ne; erit contentum
quater fub AB ne ipfius AK qua ruplum. at demonfiratus
cit gnomon srx quadruplas 1pfius AK. quod igitur quater
fub A8 ac continetur æquale e11: gnomoni srx. commune

e Çor- 4.- apponatur x H, quod quidem quadrato ex Ac efl: t æqualc.
hlm. ergo quod quater fub AB 8C continetur una cum quadrato

ex Ac arqua e e13: ipfi STY gnomoni, 8c quadrato XH. [cd
sur nomon, 8: xn totum funt AEFD quadratum, quad
defcri itur ex AD. reâangulum igitur quater fub An 3c
contentum unà cum quadrato ex Ac æquale efl ei, quod ex
AD, hoc et’t ex An ac tanquam ex una linea defcribitur
quadrato. Ergo fi recta linea utcunque (cota fuerit, qua!
quater fub toto, 8: una parte continetur reCtangulum, unà
cum quadrato reliquæ partis, æquale efi: quadrato, quad ex
rota a: diâa parte, tanquam ex un», linea defcribitur. Œod

oüendendum fuerat. x
PROP. 1X. THEOR.

Si rafla linea in parte: squales, (7 in par": inquiet
fia fuerit; quadrant que 4l; inuquulibu: tafias partibus
deftrilmntur, duplu funt (’9’ quadrzti dimidia, à qua-

druti linea ejus qua inter [amants inrerjiaitur.

Reéta enim linea quævis An (cota fit in artes æquales
ad c, 8c in partes inæquales ad D. Dico ua rata ex AD on,

4:1.prîmi.quadratorum ex Ac CD dupla elle. ucatur I enimà
punCto e ipfi As ad métas angulos CE, 8c utrivis ipfarum

- . Ac



                                                                     

E

; ipforum CEB EBC. ergo totus

1.13121 II.-v 4jAc on æqualis ponatur, junganturque mA En. ac pet D
; quidem ipfi CE parallela I: ducatur D F; pet F vero ipfi A3631.primi

paraflela b F6; 8c Av ducatur. Itaque quoniam AC cit ae- q j
qualis C E 5 erit v 8c au ulus EAC angulo A EC æqualxsæ r- 1mm!-
ôt cum reé’cus fit angu us ad C, reliqui AEC EAC uni
reéto æquales d etunt. 8c funt æquales inter fefe. utervisd 1.001233.

igitur ipforum A me EAC reâi primi.
e11: dimidium. eadem ratione, E
8C rec’li dimidium cit utervis

angulus au refius eft. 8: Gquoniam angulus GEF dimidi-
um efl reéti,reétus autem EGF, A c D B
aequalis enim e efl interiori 8c
Oppofito ECB, erit, 8c reliquus me redû dimidium: æ-
qualis igitur ef’t (sur angulus ipfi me. quare ô: latus ne
lateri GF efif æquale. rurfus quoniam angulus ad B dimi-f 6- FM
dium eût reéti, reétus autem FDB, quèd fit æqualis inte-

e a,.primi.

a riori 8c oppofito E C a, reliquus B F D rem erit dimidium.
., angulus igitur ad B æqualis cil: angulo BFD; ldeoque latus

m: lateri DE æquale. 6C uoniam AC e11: æqualis CE, erit
8c ex AC quadratum æqua e uadrato ex CE. quadrata igi-
tur ex AC ce dupla funt qua rati ex AC; uadratis autem
ex AC CE æquale g cit quadratum ex EA, lquidem "sans; "Fini
ePc angulus ACE. ergo quadratum ex EA qua rati ex AC efl:
duplum. rurfus quouiam ne æqualis eft GF, 86 quadratum
ex E c uadrato ex GF eft æquale. quadrata igitur ex x G
8: GF upla funt quadrati ex CF. at quadratis ex ne GF
æqualeg ei’t quad ex a? quadratum. ergo quadratum ex En! .
quadrati ex GF duplum erit. æqualis hautemi ef’t GF ipfi ou” 344mm
quadratum igitur ex El? duplum ePt quadrati CD. (cd 6c
quadratum ex AE quadratt ex Ac cit duplum. ergo qua-

rata ex AE EF dupla funt quadratotum ex Ac CD. qua-
dratis veto ex AE EF æquale g cit ex AF uadratum; quo-
niam angulus AEF reétus cit. quadratum 1gitur ex AF qua-
dratorum ex Ac en eI’c duplum. (cd quadrato ex AF æ ua-
lia funt ex A D DF quadrata. reétus enim cit angulus qui ad
D. ergo ex A n DF quadrata duPla funt quadratorum ex A C
CD. efl: autem DE ipfi DE œqualis. quadrata igitur ex AD
D a quadratorum ex A C c D dupla erunt. (Ligue fi reéta
linea in partes æquales, 8c in partes inæquales,1e6ta fuerit;
quæ ab inæqualibus totius artibus defcribuntur quadrata,

upla (nm: 8c quadrati dimi iæ, 6C quadrati lineæ ejus quæ
inter feétiones interjicitur. Q19d ofiendere oportebat.

PROP.



                                                                     

4.8 EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROF. X. THEOR.

Si rem linea fatum bifuriam, Ù ipfi in direftum quark
"(la linea adjiriutur; que à tata cum udjeéht, à ad-
jefl’u fiant «truque quadrant, dupla fun: (7 quadruti di-
midia, (7 quadrati quad 4b au, que ex dimidiu, à ad-
jeffu ronfla, rauquant 4b and linea, defcrilzirur.

Reâa enim linea AE feeetur bifariam in C, 8: ipfi in dire-
&um adjiciatur quævis reâa linea BD. Dico quadrata ex
AD D8 quadratorum ex AC CD du la efl’e. Ducatur enimà

a n.primî. punâo c, ipfi A8 ad reâos 4 angu os CE, 8: utrivis ipfarum
. . Ac en æqualis ponatur; ducaturque AE En, 8: et E qui-

4’ www-dem ipfi AD arallela bducatur EF; per D veto ucatur DE
l . parallela Hp 1 CE. 8: quoniam in parallelas EC F1) refit:

8 29-1" "n" quædam linea E P incidit, anguli CEP un æquales :funt

duebus mais. anguli igitur E 1pEEE EED duobus mais funt
minores. quæ autem a mino-
ribus quam funt duo reâi in
infinitum producuntur, con- B DdAxio.u.Veniunt Inter fe d. ergo EB A
FD produétæ ad partes BD C’ convenient. producantur, 8: Iconveniant in punéto G, 8: AC ducatur. itaque quoniam
Ac eI’t æqualis CE, 8: angulus AEC angulo EAC æ ualis

c g. priait: erit : arque ei’c reâus qui ad C. uterque igitur ip orum
CA E AEC cit reéti dimidium. cadem ratione, 8: reâi di-
midium efi: uterque CEB E ac. ergo AEE efi: redtus. 8c

fx;.primî.quoniam mac efi: dimidium reâi, erit 8: reâif dimidium
une, cum fit ad verticem. fed 8: BDG reâus cit; etenim
cit c æ ualis ipfi D C E alterne. reliquus igitur D c B dimi-
dium e reéti, 8: ob id ipfi me æqualis. ergo 8: latus BD

x 6- PrîmÎ-æquale alateri DG. rurfus quoniam EGF cit dimidium te:
6h, reâus autem qui ad F, cit enim angulo oppofito qux
ad C æqualis, erit, 8: reliquus FEG recîti dimtdium à:
æqualis lpfi EGF. quare 8: latus GF lateri EF efi: æqu cl.
8: cum EC fit æqualis CA; :8: quadratum ex EC æquale cil
ei quod ex C A fit quadrato. ergo quadrata ex EC CA dupla

547.prîmi.funt quadrati ex CA. quadratis autem ex EC CA æquale b cit
quadratum ex EA. quadratum igitur ex EA quadrati ex Ac
cit duplum. rurfus quoniam GF cit æqualis FE, æquale cit,
8: ex GF quadratum quadrato ex FE. quadrata igitur ex GF
FE quadrati ex El: funt dupla. a: quadratis ex GF FE æqualâ

e



                                                                     

AL13EE"II. l 49eft bquod ex EC quadratum. ergo quadratum ex ne du-
plum cf: quadrati ex E F. æquahs autem efi E F ipfi C D.
quadratum igitur ex ne quadrati ex CD duplum erit. (cd
oitenfum en; quadratum ex EA duplum quadrati ex AC.
ergo ex A! EC quadrata, quadratorum ex Ac en funt du-
pla. quadratis veto ex AE E6 æquale ei’t lv quad ex AC qua-b 4.7.primi.
dratum. quadratum igitur ex AC duplum cit quadratorum
ex AC CD. at quadrato ex AC æ ualiabfunt ex AD DG
quadrata. erqgo quadrata ex AD DG unt dupla quadratorum
ex AC CD. ed DG cit æqualis DE. quadrata igitur ex An
D8 quadratorum ex AC en faut dupla. Ergo fi reâa li-
nea bifariam feeetur,8: ipfi in direÇtum uædam reéta linea
adjiciatur; quæ à tout cum adjeâa, 8: a jeâa fiant utraque
quadrate., dupla fun: 8: quadrati dimidiæ, 8: quadrati quod
ab ca quæ ex dimidia 8: adjeéta conüat tanquam ab une
linea defcribitur. thod oitendere oportebat.

PROF. XI. PROBL.
Datum "tu": lineum flaire, in: ut qued [165 tau, à ul-

teru parte cantinetur refiungulum aquale fit à, quad a
reliquu partefit, quadrato.

Si: data méta linea AD. Oportet ipfam An ira fecare, ut
I uod fub tota,8: airera parte continetur reâangulum æquale . .
i Il: ci, quod à reliquat parte fit, quadrato. Defcribaturd emma 4.6.prull.
ex AB quadratum AEcp, feceturque Ac bifanam m E 8:
DE ducatur: deinde roduéta CA in r, F I
ponatur ipfi RE æquafis EF: defcribature t
,que ex Ar quadratum FGHA, 8: cri ad
K producatur. Dico A]; feâam elfe in a,
ira ut fub A E au reaangulum œquale q H B
fit quadrato exAH. Œoniam enim redît: m
linea A C bifariam fecatur in E, adjici- a
turque ipfi in direâum AF, redtangulum E
fub ce FA, une cum quadrato ex Al, æ- .quale berk quadrato ex E F..fed E a cit 5 5c hui"!-
æqualis En. reaangulum igitur fub CF A l
FA, une cum quadrato ex au, æquale efi: c K D
.ei, qued fit ex en, quadrato. quadrato autem ex En arqua-
lia (un: rquadrata ex EA AE: etenim angulus ad A reâus efi. c 4.7.primi.
ergo reétangulum fub CF FA, una cum quadrato ex AE æ-
.quale efl: quadratis ex An AE, commune auferatur qued ex
A: fit qua ratum; reliquumi itur reâangnlum Tub CF FA
enquille et: quadrato ex A n. et aigreur redtangulum Ex fub

a CE FA



                                                                     

f0 EUCLrDts ELEMENTORUM
CF FA; fi uidem AF efi: æqualis F6; quadratum au-
tem ex An e ipfum AD. reétaugulum igitur FK æquale e11:
quadrato AD. commune auferatur A x. ergo reliquum EH
reliquo HD eî’t æquale. atque ef’c H D reâangulum fub An
a H, cum AE fit æqualis BD, 8: FH cit quadratum ex AH.
reétangulum igitur fub A! EH quadrato ex AH æ uale erit.
Quare data reCta linea An feâa cit in H, ita ut ub An EH,
reélan ulum quadrato ex AH fit æquale. Qupd facere
oporte at.

PROP. xnÏ THEOR.
In abrufungulis triungulir, quad à latere obtufum angulum

a u.primi.

fairtendentc fit quadratum, majus a]! quam quadrant,
que fiant à [attribut abrufum angulum tontinentibus, refl-
nngula contenta bis fub una laterum, que fiant circa ab-
rujum angulum, in quad fiilicet pratrnfium perpendicu-
laris radât, à linea uflitmptu tartarin: à perpendiculari
ad aæulum obtufum. ’

Sir obtufangulum triangulum AEC, obtufum angulum
habens BAC; 8: ducatur 4a punéto E ad CA protraétum
perpendicularis BD. Dico quadratum ex ac majus effe,quam
quadrata ex 3A AC, reétanâulo quod bis fub CA AD con-

. - fi 4.. hujus.

c 47.primi.

angulo Contente bis fub uno laterum, quæ faut circa ohm,-

tmetur. thoniam enim re a linea CD feâa eI’c utcunque
in pun&o A, erit quadratum ex
CD æquale fi, 8: quadratis ex CA
AD, 8: ei, quod bis fub CA AD.
continetur, reàangulo. com-
mune apponatur ex DEquadra-
tum. quadrata igitur ex CD DE
æqualia funt 8C uadratis ex CA
A D D a, 8: re angulo quod D -
bis fub CA AD continetur. fed quadratis ex en DE æquale
eft c quadratum ex-Cn, re&us enim ei’t angulus ad D, cum
fit en perpendicularis. quadratis veto ex AD DE requa-
le efl: cquadratum ex An. Q13dratum i itur ex CE æquale
cit, 8: quadratis ex CA An, 8: reétangulo is fub CA AD con-
tento. ergo quadratum ex CB majus efc quam uadrata ex
CA au, reétangulo, qued bis fub CA AD contmetur. In
obtufangulis igitur triangulis, quadratum, quod fit a latere
.obtufum angu um fubtendente, majus cit quam quadrata,
quæ fiant alateribus obtufum angulum contmentibus, redi-

(un:



                                                                     

LIE En II.;:, :qufum an ulum, in quad protraétum perpendicularis cadit, 8:
linea a um(pta exœrius à perpendiculari adiangulum’ obtu-

fum. Quo demonftrare oportebat. i

PROF. XIII. THEOR.
In acutanguli: "triangulis, quad à latere acutum angulum

fudtendente fit quadratum, minus eji quam quadrant que
fiant à [aurifias dratum angulum rantinentilzus, raflan-
gula contenta Iris fub una luterum, que funt circa uru-
tum ungulum, in quad perpendicularis audit, (9’ linea à

perpendiculari intur nfiumptu 4d angulum acutum.

Sir acutangulum triangulum AEC, acutum habens angu- , ,
lum ad B: ducatur a âundto A a ad se perpendicularis AD. ’ "4mn".
Dico quadratum quo fit ex Ac minus cire quam quadrata
quæ ex CE 3A fiunt, reâan 10 quod bis fub CE BD contine-
tur. Qoniam enim reéta inca CE [casa elfutcuuque in D,
erunt quadrata ex CB’BD aequa- A . .lia b, 8: reâtangulo quod bis fub v q 8 7E huant.
CB BD continetur, 8: quadrato
ex Dc. commune apponatur
ex A D’ quadratum. quadrata
igitur ex CE BD DA æqualia.

funt, 8: reétangulo bis fub en -BD contento 8: quadratis ex B - D V C IAD DC. [cd quadratis ex BD DA æquale en: v ex An
quadratum; reÇtus enim angulus efl: qui ad D. quadratis
veto ex AD’DC æquale reii: quadratum ex Ac, quadratacnprîmî.
igitur ex CE EA flint æqualia quadrato ex AC, 8: ei qued
bis fub CE BD continetur reâangulo. quare folum qua-
dratum ex AC minus eflt quam quadrata ex CB BA, reé’can-
gulo qued bis fub c n BD continetur. In acutangulis igi-
tur triangulis, quadratum quod à latere acutum angulum
fubtendente fit, minus cit quam quadrata quæ fiunt a ia-
teribus acutum angulum continentibus, reétangulo conten-
to bis fub une laterum quæ (un: circa acutum angulum, in
quod perpendicularis cadit, 8: lineaà perpendiculari intus
airumpta ad angulum acutum. thod demonftrare opor-

tebat. -in: PROR
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4 4;.primi.

à ro.prirni.

c 5. hujur.

ri 4.7.primi.

EUCLnns ELEMENToxUM

q PROF. XIV. PROBL.
Data rcâilinea arquai: quadratum tonflituere.

Sir darum reüilineum A. Oportet ipfi A reôtilineo æquale
quadratum confiituere. Confiiruatur A reétilmeo A æ uale
parallelogrammum re&an ulum BC DE. fii itur DE e æ-
qualis ED, radium jam erit qued topone arur, etenim
reàilineo A æquaie quadratum con irutum cit BD: fin mi-
nus, unai fatum En En major cit. fit Il major; 8: pro-
duearur a r, ponatur-

que ipfi E D æqualis f iEF. deinde fedta F8 bi-
fariaml’in G: centre qui-
dem C, intervallo autem A
unius ipfarum on GF n
femicirculus defcribatur G E rE H F 5 producaturqu’e iDE in H, &4GH duca- ’ ntur. Qoniam igitur re- . .êta linea E F feâta cit in partes æquales ad C, mæquales
ad E, erit reétangulum fub BE Et, ana cum quadrato quod
fit ex EG r æquale quadrato ex GF. cit autem GF æqualrs CE.
reaangufum igitur fub EE En: une cum quadrato ex .EG æ-
quale cf: quadrato ex CH. fed quadrato ex CH æqualral un:
ex H REG quadrata. er o reâanâulum fub En Il? un:
cum quadrato ex EG taqua e cit qua tans ex tu; ne. com-
mune auferatur ex EC quadratum. requuum lgltln’ refis!)-
gulum fub E E E r cit æquale quadrato ex E H. fed retâtan-
gulum fub sa El? ei’t ipfum BD parallelogrammutn, quoniam
E F en: æqualis E D. er o B D parallelogrammum quadrato
ex EH cit æquale- ar elogrammum autem BD cit arquai:
reétilineo A. reàifi’neum igitur A quadrato ex EH deicripro
æquale erit. Quare date reétilineo A æquale quadratum
confliturum cit, quod videlicet ex ipia E H defcribitur.
ngod facereoportebat.

EUCLIDH
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D-EFINITIONES.
I. . * »a EQgALEs circuii funr, quorum diametri funt æ-

quales, vol quorum quæ ex centris (un: æquales.

Il VI Reéta linea Circulum contingere dicirur, quæ contingens
Circulum, 8: produéta, rpfum non (ecat.

HI.

Circuli contingere fe dicun-
I tur, qui contingentes, fç 1pfos
V non feCanr.

1v.,
In circule æ ualirerv difiare

à centre redtæ incas dicuntur,
, a centro ad îpfas per-

pendiculaires duçtaç fiant æ-
quales.

’ V. ,.Magis autem diflare à centro dicirur ca, in quam major
. erçmlicularis cadir.

D a VI.
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  VI.
Segmentum cirèuli eft figu-

ra, quæ reâa linea, 8c circuli

circumfercntia continetur. ’ x

VH9

Segmenti autem angulus efi,
qui mâta linea, 8: cucul; un
cumferentia comprehendxtur.

VIH.
In fe mento angulus ef’c, quando in circumferentia (cg:

menti umatur ali uod punôtum, atque ab ipfo ad termmos
lineæ ejus, quæ afis dt feg-  
menti,reâæ lineæ ducantur,an-
gulus duétis lineis contentus.

IX.
Quando autem continentçs

angulum méta: lineæ aflùmunt
circumfcrentiam, in illa confi-
fitcre angulus dicitur.

9

. Scé’tor circuli ,eflr, quapdo angulus ad centrum confiltev
rgt, figura Icontenta mais lëneis angulum comprehendenn
abus, ôç cucumferçnna ab lpfis affumpta.

 " .,’XI,
Similia circulorum fegmentg

flint, quæ angulos fufcipmnt æ:
quales velin  nib b.anguliæ- ’ J
(males’coxufiftuïlxt,,51 r A

v

O

èkon



                                                                     

L 1 n E n HI. ’ y;
PROPOSITIO I; PROBLÉMA.

Dm cimdi rentrant invenire.

Sir datas circulus ne, oportet circuli ne centrum in-
venirc. Ducatur in ipfo quædam mita linea AB utcunque
8c in punâo n bifanam tfecetur, à punCto autem D ip 14 minimi-
A]! ad refîtes angulos b «méta ne in E producatur 5 ô: [ecetur

en bifariam nin F. Dico pun- v
&um F circuii ne centrum cire.
Non enim; [cd fi fieri poteflz,
fit G centrum, 8: c4 on on
ducantur. icaque quoniam D A
e11: æqualis DE, communis au-
tem DG, erunc duœ un DG
duabus en DE æquales, altera
alteri: 8: bafis GA æqualis cefi: bafi en; funt enim ex: ne? ,
centre G. angulus igitur une angulo en a en dæquansyâpnmn:
cum autem méta. linea fuper reéiam lineam infiflens, angu- i "un 1
los qui deinceps funt, æqualcs inter (e fccetir, e reétus cite Dcf.’ I
uterque æquahum angulorum. ergo angulus GDB efi radius. W PHI!"-
fcd ô: reétus FDB. æqualis igitur en: au ulus FDB angulo
son, major minori, uod fieri non ote . quatre o non eI’c
circuii ne centrum; militer ofien emus neque aliud cire
præter ipfum F. ergo F centrum cf: circuli ARC. Quo
mvenire oportebat.

Cor. Si in circule quævis méta linea, lineam quandam
bifariam 8: ad angulos radios recet, in femme erit cen-
trum circuii.

PROF. Il. THEOR.
Si in circumferentia circuii duo quais puma fumantur,

que ipfz conjungit "(la linea 5mm circulant cadet.
Sir circulas ne; in circumferemia ipfius fixmantur duo

guais punâa A n. Dico reélam lincam quæ à punéto A ad n

ucitur, intra circulum cadere. C
Sumatur enim in méta A n pun-
6tum quodvis E, 8c jungantur
DA un un. Quoniam DA en:
æqualis on, en: 4 angulus on J) 1’ î. Nm
ægualls angulo nnA,8z quoniam

tnanguli un: latus A8 producng B .tur, erit 1’ angulus pas angulo A E b lapinai.
me major, angulus autem mm
æqualis cit angulo pas, ergo osts angulus angulo maint

, . 4. e



                                                                     

n r lineum; ELŒMENTORUM
e ts-PIÎmÏ-efl: major. (cd majori cangulo majus latus fubtenditur. ma-

jor igitur cit DB ipfa DE. fed DE ad circumferentiam tan-
tum pertingit. ergo DE non eo ufquesprotenditur. adeo-

ue punétum E cadet intra circulum. i igitur in circum-
erentia 8re. Q140d oportebat demonf’crare.

Car. Hinc fi reéta circulum tangat, in unico punéto cum

tangit. cMao P. in. THEOR.
Si in circula rafla linea per centrant Jaffa; reflam lineum

quantum non duflam par rentrant bifarinm faut, à ad
angulo: reflux ipfizm fim’bit; quad fi ad angulus "au:
ipfam faut, à bifnriam fembit.

’ Sir circulus ne, 8c in i f0 reâa linea per centrum duâa
c D refitam lineam quan am A a non duélam per centrum
bifariam fecet in punao F. Dico ad angulos reâos ipfam

l fecare, Sumatur enim circuli
r 1- hlm-AEC centruml quod fit E; 8c

EA E B jun antur. Quoniam
igitur AF e æqualis F13, com: v :E
munis autem FE, duæ AF FE A B
duabus BF FE æ uales funt, 8: F
bafis SA bali E3 e æqualis. er-
go 8C angulus un: angulo un

5 8- Primi- æqualis à erit. cum autem refis. linea fuper reEtam infifiem
f IN.- m- angulos, qui-deinceps funt, æquales inter fe fecerit, reétus
"in" efituterque æqualium angulorum. uterque igitur AFE En

en: reclus. quare retâte linea on pet centrum duéta retirant
lineam an non duétam per centrum bifariam feeam, 8c ad
angulus remîtes ipfam fecabit. Si vero cD’fecct AB ad red’oâ
angulos, dico 8C bifariam ipfam fecare, hoc efi: A? ipfi F8

. . æqualem cire. Iifdem enim conflruâtis, quoniam EA, quæ
i J f-P’lmlex centro, ef’c æqualis E8, 8c angulus En? angulo du!
’ æqualis erit; efl: autem 8c un reclus æqualis reâzo au.

duo igitur triangula EA F I. BF duos angulos duebus an-
gulis æquales habent, unumque latus uni lateri æquale, Il!
commune feilicet utrifque, qued uni angulorum æqualium

, i , , fubtenditur. ergo 8c reliqua latera reliquis lateribus æqualia
1 ’ ü’PÏ’W’l habebunt, atque erit A? ipfi F8 æqualis. Si igitur in cit-z

culo mâta linea pet centrum duâa rcétam lineam quandam
. non duétam per centrum bifariam fecet,& ad angulus reâos

i (am (acabit. qued fi ipfam fecet ad reétos angulos, 8: bi.
(5113m fcçabit. 030d oportebat demonfirare. P R0 P

à: Art-"27.!.
.
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PROF. 1V. THÉ OR.

Si in circula du rafla une» fa junior»; firent «un ne; par
cenrrum, fefe bifariam non fardant. l

Sir circulus A ne D; 8K in ipfo dure méta: lineæ A c BD
fe invicem feeent in punéto E, non duôtæ v etcentrum. Di-
co cas fefe bifariam non feeare. Si enim. cri porefi, (esca:
fefe bifariam,ita ut AE fit æqua-
lis ac 8c ne ipfi en: fumatur-
que a centrum A B c D circuli,
quod fit F, 8c EF jungatur. (ko-
niam igitur reéia linea FE pet
centrum duéta reâam lineam
quandam AC non duétam per
centrum bifariam fecat, 8: ad
reétos angulos infam feeabit 5. quare reétus eft n14 angu-
lus. rurfus uomam méta linea FE reâam lineam quandam
BD non du am par centrum bifariam feeat, 8c ad angulos
reétos ipfam l! fecabir. retins igitur angulus eft ne. clien-
fus autem cit retins 8C FEA. ergo FEA angulus ipfi FEB
æqualis erit,n1inor majori,quod fieri non poteflc. non igitur
Ac BD (de bifariam feeant. une fi in circulo duæ même
iineæ le invicem fecent non du æ per centrum, fefe bifa-
riam non fecabunt. Qued ofiendere oportebat;

PRORV.THÉ0K
Si duo circuii fe invicem jetant, non erit ipfqrum idem cen-

tram.
Duo enim circuli fe inviccm feeent AEC-C130 in métis

n,c. Dico ipforum idem centrum non elfe. Si enim eri po-
rtait, fit centrum E; jungatur-
que ne, 8c .EFG utcunque duo- c sa
catur. Œoniam E centrum re11: circuii ne, erit ce ipfi .
EF æqualis. rurfus. quoniam r. )centrum eft ch circuli, æ- A
fluais ef’c cr. ipfi EG. fed o- B a
enfa efl: ce æqualis En. ergo lEn ipfi E6 æqualis erit, miner majori, .quod fieri non po;

tell. non igitur punâum E centrum cit circulorum Ana
son. Œare fi duo circuli fe invicem feeent, non erit ipfov
mm idem centrum. de ofiendcndum fui . v

PROE

b 3. hnjùl.
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PROF. V1. THEOR.
Si dan circuii fefe Entra contingant, ipforum idem centrum

non erit.
Duo enim circuli ABC CDE contingant fefe intra in pun-

ào c. Dico ipforum non eflè idem centrum. Si enim fieri
poteft, fit r, jungaturque ne, 8c c
FFB utcunque ducatur. 0419-
nram igitur F centrum cit Cir-
culi AEC, æqualis cf: CF ipfi
F3. rurfus quoniam F ccntrum D
en circuli con, erit cr æqua-
lis ce. oïl-enta autem eft c1? A
æqualis F8. ergo 8c FI! ipfi 1:3 . , .efi: æqualis, minor majorr, quod fieri non poteft. non lgltlll’
F punâum centrum cit circulorum A a c c D a. (migre fi
duo circuli [de intra continganr, ipforum idem centrum
non erit. Q1,od demonflzrare oportebat.

PROF. VIL THEOR:
Si in circuli diamctro cliquer! punition firmatur, quad non

fit centrum circuli, (9’ a!) en in circulum cariant gravis
refit liner; maxima quidem erit in qua centrum: mi-
nima vero reliqua: alinrum autem propinquior ci que
per centrum mmfit, [emper- remariera major ejl. a: du
ramant qui" ab cadem pantin in circulum carient cd
utrafque partes minime.

Sic circulas A B c D, cujus diameter a D, a: in ipfa A D
fumatur aliquod punétum F, quod non fit centrum circuli.
Sir autem circuli centrum E: 8c a punéto F in circulum
A B on cadant quædam redise linea: Fa PC FG. Dico FA

maximam erre, 8c FD mini- ,mam: aliarum veto, F8 qui- v
dem majorem quamrc, 8c PC
majorem quam FG. jungantur
enim B a en en. Et quoniam
omnis trianguli duo latera a re-
hquo funt majora; erunt ne
EF majores quam en. cit au- ;
rem A]; æqualis sa. ergo. ne ce ipfi A)? fun: æquales.
major igitur efl A? quam F3. rurfus quoniam au. cit æqualis
ce, communis autem FE, duæ sa EF duabus ce en: Î:-

. ’ qua es

à?

r
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quales funt. fed ne? angulus major efl angulo CEP: bafis I .
igitur Br bafi Fc efl: b major. eadem ratione 8c CF majori tommy
cit quam FG. rurfus quoniam or F5 majores afunt quam"°fP"""’

J- on, æqualis autem en ipfi En; erunt’GF F5 majores quam
En. communis auferatur ne. ergo relique G F major en:
quam reliqua FD. maxima igitur cit FA, 8c FI) minima:
major vero a? quam Fc, a: FC quam ce major. Dico 8c à

unéto F duas tantum métas lineas æquales cadere in circu- ,
um ABCD ad utrafque partes minimœ FD. conflituatur v e- c z;.prinü.

nim ad lineam EF.atque ad datum in ca punétum E, angulo i i’
CEP æqualis angulus un: ô: PH jungatur. (luguiam igitur
on efiiæqualis En, communis autem en, duæ on E? duabus
un en æquales l’unç: ô: angulus ou ePc æqualis angulo . I
au. bafis igitur ne bafi PH æqualis écrit. Dico a punétod 4- PHI!"-
F in circulum non cadere aliam ipfi ne æqualem. fi enim
fieri potefi, cadat ne ô: quoniam FK ef’c æqualis po, cit-l . « s
que ipfi se æqualis PH; erit 8c ne ipfi en æqualis, vide-
hcet propinquior ei, quæ per centrum tranfit æ ualis re-
motiori, qued fieri non porefi. Si igitur in circu i diame-
rro aliquod punéÏum fumatur, quod non fit centrum circu-
li, &c. Œod demonflrare oportebat.

PROF. VIH. THEOR.
Si extra circulum aliquod punânm fumatnr, arque ab en * n

A ad circulum ducanmr quadam relia (inca quarum ana
per centrum tranfeat, alia Vera utcunqnc: earum qui-
dem, que in concavam circumfcrentiam cadant, maxi-
ma ejl qua par centrum tranfit; aliarum autem propin-
quiar ci, que par centrum, fempcr remoriorr major cfl.
a! earum, qua in convexam circumfmmiam cariant, mi-v
nima cf! que inter punflum (’3’ diamctrum intrrjicitnr:
aliarum vera que propinquior minima, fimpcr remoticre
(Il miner. dira autem tantum aqualc: a purifia in circn- a : Ï in
hlm cariant ad urrafilue parte: minima.

Sir circulus A B C, 85 extra circulum fumatur aliquod j
punétum D : ab eo autem in circulum ducantur re&æ lineæ
quædam DA DE DF Dc: fitque DA pet centrum. Dico
earum quidem, quæ in concavam une circumferentiam
cadunt, maximam cire DA, quæ er centrum tranfit; 8c
nrinimam, uæ inter puna-nm D diametrum AC. inter-
jicitur, vrde icer ne: majorem autem D E quam Dr; la: ne

’ majorcm
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majorem quam oc: earum vero quæ in conVexam circum-
ferentiam HLKG cadunt, quæ propinquior cit minimæ DG

j femper remotiore elfe minorem; hoc efl: D 1c minorem
a r. buiur.quam DL, 8c DL minorem am Da. Sumatur s enim cen-

trum circuli A a c, quod it M, 8c
jungantur ME MF Mc Mn ML. 8c
quoniam 4M eli æqmlis ME, com-
munis apponatur M D. ergo AD efl:

, , æqualis ipfis 5M M D. fed n M M D
’ "4mm fun: majores 6 quam un. ergo 8: au

quam en e11 major. rurfus quoniam
æqualis efi: MI. ipfi MF, communis
apponatur M D. emnt au MD ipfr
MF MD æquales; at an ulus EMD
major citangulo FMD. afis igitur

ruminais!) bali FD major c erit. finliliter de-
monflrabitnus, 8c FD majorem effe
quam on. ergo maxima efi: D A ;
major autem DE quam Dr, 8c Dr
quam Dc major. Præterea quoniam
MK KD funt majoresbquam MD, ,8: MG efi: æqualis Mx ;

JMËm-a-erit reliqua K D quam reliqua d on major. quare on mi-
nor quam 1m, 8: idcirco GD minimaei’c. 8c quoniam trian-
guli MLD in uno latere Mn, duæ reétæ lincæ MK 1min-

. "-Primî-tra confiituanrur, erunt 1M K 1c D minores ipfis M L L D
quarum M K eitjaequalis ML. reliâua igitur DE minot e
quam relique. DL. fimilirer oflen emus, 8c DL quam DE
minorem elfe. ergo DG minima efi. minor vero me quam
DL, 8c Dt. minor quam on. Dico etiam duas tantum æqua-
les a punâto D in circulum cadere ad utraf ne minimæ par-
tes. confiituatur ad reôzam lineam Mn, a datumque in ca

fz;.primî.pun&um M, angulo 1c M D æqualis f anFulus DM a, 8: un
.jungatur. itaque quoniam MK cfi: æqua 15 M3 communis
autem Mo, duæ KM. un duabus BM MD æquaies font, al-
tera alteri 8c an lus KMD æqualis angulo BMD, bafis igi-

3 4» Primî. tur DKba 1 on e æqualisg. Dico à punéto D aliam ipfi D:
æqualem in circulum non cadere. fi enim fieri poteflz, ca-
dat on. ô: quoniam DK efl æqualis ou, 8c DK ipfi on efl: æ-
qualis, .erit &Dn æqualis on, propinquior (cilice! minima;
æqualis remotiOri, quod fieri-non poire oilenfum eI’c. 8l
igitur extra circulum aliquod punaum fumatur, 8re. quod
oflendere oportebat. ’ z

Paon
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PROF. IX. THEOR.

Si intra circulnm fumatur ali and puntium, algue ab en in
circulum radant plans quam du relia linea aqnales 5
punâum, Qued firmitur, circuli centrum erit.

Sumatur enim intra circulum nec punétum aliquod D z
au ne a punâo D in cireulum ne cadant pintes quam dut
re a: lineæ æquales Da on ne. Dico punâum D, quod
fumitur, circuli ABC elfe cen-
trum. 1x on enim, (cd, li fieri [-N
potefir, fit a centrum, 8c junCta
D a in rr G producatur. cr o 1L...” E
ne 4 diameter cit au: circu i. o
itaque quoniam in ne diametro
circuli ÀBC fumptum cit ali- A c
qued punétuîn D qued non B ,
cit centrum circuli, maxima quidem erit DG, major bau-i 7- me;
rem oc quam on, se DE quam DA. led 8c æquales, «qued: un".
fieri non oteit. non igitur a centrum ei’c circuli ne. fi-
militer oiFendemus neque aliud puné’tum centrum efl’e præ-
ter ipfum D. ergo D circuli ne centrum erit. (Lied opor-

tebat demonftrare. .

a pet. r].
muni.

PROF. X. ’THEOR.
(31ch circulum in plurilnu, quànr duabus panëiir nul

feta.

Si enim fieri potefl: circulus a a c circulum DE r feeet in
pintions punais, quam duobus; nempe in B, o, r, a: en.
culi ne ccntrum fumatur, quod fit K, 8c K3 KG KF jun-
gantu’r. Œoniam igitur intra
circulum D a r fumptum efl:
aliquod punétum K, aquo in
circulum DE? incidant plu-
res quam d’uæ refilas lineæ K B
ne KF æquales, erit punétum

K circuli DE? centrum 4. en j . ,,1..j.,;autem 8: circuli ne centrum i6 k duorum igitur circulorum, qui fefe feeant, idem erit si khiPi
i centrum, qued fieri non portait. (fla-are circulus circulum in

pluribus,
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pluribus quam duebus punais nonlfecat. oportebat
demonitrare.

PROF. XI. THEOR.
Si duo circuli intae cantingant, Û famantar centra ip-

foram: relia linea ipforam centra conjungen: prodaâa in
circulera»: contafiam cadet.

- Duo enim circuli A ac ADB fefe intus contingant in un-
ôto A 8c fumatur circuli quidem ne centrum quod rt r;
circu i veto ADE. centrum G. Dico reétam lineam a punch
c ad F duétam, fi producatur, x A.
in punétum A cadere. Non e- Hf
nim; (cd fi fieri potefir, cadat Â
ut: FG on. 851F ne jungan-

. tur. Itaque quoniam ne ce
un.pn’mi.’majores A funt quam FA, hoc

efi: quam FH, communis au- C
feratur sa. reliqua igitur ne 3j major efi: quam reliqua on. fed ac efi: æqualis on, ergo

n ’ G D ipfa G H en: major, minor majore quod fieri non po-
teft. nonigitur a punéto F ad G du a reâa linea extra.
contacËtum A cadet. quare in ipfum cadat necefle cit. Si
igitur duo circuli fefe intus contingant, reâa linea ipfo-
rum centra con’ungens, fi producatur, in contaâum circu-
lorum cadet. àuod Oportebat demonl’trare.

Paonxn. THEOR.
Si dan circuli fefe extra cantingant, "au linea ipfmm

"nm ’""ÎWC"3 pet Natalia»: tranfilrit.

Duo enim circuli A 8c ADE (de extra contingant in
pnnâo A; 8: fumatur circuli quidem ne centrum quod
fit r; circuli vero un centrum c. Dico reâam lineam,
quæa punCto F ad a duci- B Etur, cr contaétum A tranf-
ire. on enim; fed, fi fieri

.potemrcadat ut FCDG: 8c
. FA ne jungantur. Quoni-
I am igitur F centrum en cir- Aculi au, erit A F æqualis DInc. rurfus quoniam c cen-

trum cit ADE circuli, erit ne ipfi on æqualis. ofienfa
.i . efl: autem, 8c A? æqualis Fc. funt igitur ra ne ipfis PC

DG æquales, ergo rota FG major cit quam FA ne: (Cd 85
’ minor,...
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LIBER III. 5jminer 4, qued fieri non potefi. non igitur a punâo F ad c a art-primi-
âa reéta linea per contaétum A non tranfibit. quare pet

ipfum tranfeat neceflè cit. Si igitur duo circuli lefe extra
contingant,reéta linea ipforum centra conjungens pet con-
taétum tranfibit. 030d oportebat demonltrare.

PROF. X111. THEOR.
Circulas circulum nan cantingit in pluribus punflir quam a-

na, five intar five extra contingat.

Si enim fieri portait, circulum A BCD circulus en En con"-
tingat, primum intus, in pluribus puncïtis quam une, vide-
licet in a, D: 8c fumatur circuli quidem une centrum G,
circuli veto EIBFD centrum H.- ergo recta linea quæ à
punào G ad H ducitur, in punétat B, D a "mais.
cadet. cadat ut nono. Et quoniam c Y
centrum cit circuli une, erit ne ipfi i
on æqualis. major igitur efi: ne quam t
un: 8c un quam un multo major. C
rurfus quoniam a centrum cit sur)
circuli, æqualis ei’c sa ipfi HD. atqui I
ofienfa efi: ipfa multo major, qued fieri B g
non poteft. non igitur circulus circu-
lum intus contingit in pluribus punétis,
quam uno. Dico eriam neque extra con- F
tmgere. fi enim fieri pareil, Circulus ’
au: circulum ABDC exrra contingat
in pluribus punitis quam une, videlicet in AC, 8c ac
jungatur. itaque quoniam in circumferentia utrorurnque
circulorum nacn acre fumpta funt duo punéta A, c;
recta linea, quæ ipfa conjungit intra utrumque ipforum Ca-
det b. (cd intra circulum quidem une cadit, extra circu-j L
lum vero ACK, quod ef’c abfurdum. Non igitur circulus
circulum extra contingit in pluribus punais quam uno.
ofienfum autem cit neque intus contingere. (âgulus igitur
circulum non contingit in pluribus punais qu uno five
intus, five exrra contingat. ’Quod oportebat demon rare.

PROF. XIV. THEOR.
In circula agnates rem linea aqaaliter a centra dijiant: à

que aquatiter a centra dijlant, inter [e fun: aqaaler.
ISir circulus une, 8: in ipfo æqualeslreâæ lineæ ne en.

Dico cas à centre æqualiter difiarc. Sumatur enim circuli
ABDC

najas;
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A une centrum quod fit a, a: ab ipfo ad A8 en perpen-
diculares ducantur EF ne, 8c AE EC jungantur. (Elpniam
igitur méta. linea quædam pet centrum duéta a F reétam
lineum quandam An non duétam pet centrum ad reâos

a 3. hujua.angulos fccat, 8c bifariami [am fecabitd. quare AF e11: æ-

qualis FI, ideoque AB ip lus A c
A F dupla. eadem ratione, 8:
en du la cit ce: arque cit
A]; ip 1 en æqualis. æqualis
igitur 8c AF ipfi ce. ô: quo-
niam A5: cit æqualis 5c, erit
,8: quadratum ex AE quadrato

. . ex ne æquale. fed uadrato B I54-7-PHmI-quidem ex AE æqua ia fun: ex A]? FI: quadratai; retins
enim angulus efl: ad F: quadrato autem ex ne æqualia funt
quadrata ex ne cc, cum angulus ad G fit reétus. quadrata
igitur ex AF n; æqualia. fun: quadratis ex c’ G ce, quo-
rum quadratum ex A? quadrato ex ce æquale, etenim æ-
âualis efi: AF ipfi CG. .reliquum igitur qued fit ex FE qua-

ratum æquale e11: rehquo quod ex E6; ac propterea F8
ipfi se cit æqualis. in circulo autem æqualitçr difiare à cen-
tro reétæ lineæ dicuntur, uando à centre ad ipfas perpen-

gqude-hu-diculates duüæ æqualescfgnt. ergo An CD à centro æ ua-
N’e liter difiant. Sed fi AB CD æqualxter diftent à centre, oc

ef’c æqualis fit FE ipfi ne - d1co Al: ipfi en æqualem elfe.
IifcÏem enim conflruétis, Êmüiter ofiendemus An duplam
efi’e ipfius AF, en duplam ipfius ce. 8c quoniam æqua-
lis en: A E ipfi E c, en: 8: ex AE quadratum quadrato ex
ne æquale. fed quadrato quidem ex Au æqualiai funt qua-
drata ex ne FA: quadrato autem ex ac æ ualia bquadratz
ex ne ce. quadrata. igitur ex EF n qua ratis ex se cc
æqualia funt; uorum quadratum ex sa æ ualeefi: qua-
drato ex a? e enim ne ipfi un æqualis: re iquum igltur
ex A F quad’ratum æquale efli reliquo ex c G. ergo Al? ipfi
ce dt æqualis. arque efl: au ipfius A]? du la, 8c c D du-
lai fins ce. In cxrculo igitur æquales regtæ lineæ æqua-

iterg centro dii’cant. Et quæ æqualiter à centro diflant,
inter le (une æquales. Qçpd oportebat demonfirare.

,v PROF.
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LInnR m. a;
PROF. XV. THEOR.

In tirade maxima quidem ejl diameter : aliarum rem fem-
pn propmqmar et qua par centrum tranfit, remariera ma-
Jar eji.

Sir circulus ABCD, cujus diameter AD, centrum E; 8c
propinguior quidem diametro AD fit ne; remotior vero
F6. DICO A!) maximam elfe, 8c ne majorem quam Fa, Du.
cant!" coin! à Gemma: ad ne FG- perpendiculares EH EK.
8c quomam BC propmquior efl; ci quæ per centrum tran-
fit, remouor autem F6; erit Aa: quam au major. pona- F M B
tur ipfi au æqualis en, 8c
per L ipfi EK ad redîtes an- a
gulos duôta LM in N produ- x L n
catur, 8c jungatur. a M E N
tu a G. quomam lgltur EH
en: æqualis EL, erit 8c ne ipfi
un æqualis a. rurfus quoniam c a :4. un
æqualis efl: A]: ipfi EM, 8c D a ipfi au, erit 8c AD ipfis ME
EN æqualis. fed un EN 6 majores fun: quam MN; ergo 8:5 Io-Prîmî-
au major cit quam MN: 8c MN e11: æqualis n c erit
igitur AD quam ne major. vuod cum duæ EM EN duabus
En ne æquales nm, angulu que MEN major angulo ne,
8c bafis MN bali FG majoncerit. ofienfa autem en: MN æ-c munirai.
qualis ne. ergo 6c 3c quam FG en: major. maxima igitur
cit au diameter, 8: 3c major quam FG. Cigare in circule
maxima efi: diameter, aliarum veto femper propinquior ci,
quæ cr centrum tranfit, remotiore cit major. Q19d de-

mon rare oportebat. r.-

a

PROF. XVI. THEOR.
and diametro circuli ad relias angulo: ab extremitate du-

ritur, cadi: extra circulum: à" in 10mm qui inter ra
&am limant, (ritircumferentiam interjititur airera re-
üa linea non cadet: (5° emicirculi angulus ornai angulo
auto m9ilineo major a ; reliquat autem miner.

Sit circulus ne circa centrum 1),. 8c diametrum au.
Dico reétam l’meam, quæ a punéto A 1pfi A? ad reâos au:
gulosducitur extra circulum cadere. Non emm 5 fed,fi fiel?

pote ,
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poteflr, cadat intus, ut AC, Dc jungatur. itaque uomam
æqualis cit DA ipfi Dc, erit 8: angulus DAC angu o A c D

a 5- Primî-æqualis A. reétus autem eft DAc’I; ergo ô: .ACD ei’c rectus;
1’ n hYP- ac propterea anguli DAC A CD duabusrcéhs æquales funt.
u :7.primi.quod fieri non poteflv. non igitur à.

punéto A ipfi BA ad rectos angulos C
duéta cadet intra circulum. fimili-
ter oi’œndemus neque in circumfe- A
rentiam cadere. Extrai itur cadat B
necefi"e cit. cadat ut AE. ico in lo- A
cum qui inter rectam lineam AE 8c
circumferentiam CHA interjicitur,
alteram reâam lineam non cadere.
Si enim fieri poteflr, cadat ut FA,
85 à unéto D ad FA perpendicula-

l n Primi- ris d ucatur DG. a: quoniam reâtus
. . efi: angulus AGD, miner autem recto

’ ’9’P"""- DAG, erit DA uam D G major c.
æqualis autem e on ipfi DH. ma-
jor igitur efl: on ipfa DG, miner

j majore, qued fieri non potefi. non
igitur in ocum qui inter reétam li-
neam à: circumferentiam inte ’icitur, airera recta linea
cadet. Dico præterea angulum emicirculi, qui recta linea
sa, 8c circumferentia au continetur, omni angulo acuto
rectilineo majorem efle 5 reliquum vero contentum circum-
ferentia’ c H A, 8c reôta linea A E omni angulo motili-
lineo cire minorem. Si enim efl: aliquis angulus reâilineus
acutus major quidem contento re&a linea sa, 8c CHA cir-
cumferentia,aut aliquis minor contento CHA circumferentia,
8: reéta linea au, in locum qui inter circumferentiam cm,
8c reâam lineam AE interjicitur, cadet aliqua recta linea
quæ fadet angulum majorem quidem contento reéta linea
BA 8c c H A circumferentia, qui fcilicet métis lineis con-

, tinetur, minorem vero contento circumferent’ia cm, 8: A5
f ex prias reCta linea, non cadit autemf : non igitur erit angulus acu-
demsm- tus qui reétis lineis continetur, major angulo contenta
imm- reéta linea sa, 8c CHA circumferentia; neque minor con-

tente circumferentia cru, 6c au reétalinea.

Cor. Ex hoc manifei’cum cit reétam lineam quæ ab ex-
tremitate diametri circuli ad reétos angulos ducitur, ciren-
lum contingere, 8c reétam lineam contingere circulum ln
une tantumrpunôto, quoniam uæ occurrit in duobus pun-
étis intra ip um cadit, ut oi’cen um cfi. .

v k . A P R O P.1



                                                                     

LIBRE III. I a
PROF. XVII. PROBL.

A data purifia reâam lineam durer: qua datum circulum
contingat.

Sit datum quidem punélum A, dams autem circulus BCD.
Oportet à punélo A reâam lineam ducere, quæ circulum
BCD contingat. Sumatur enim centrum circuli E; 8c junéta
AE centre quidem E, intervalle autem EA circulus AFG
de cribatur: 8C à punéto D
i li E A ad rectos angulos a
ucatur D F : junganturquç

un An. Dico a puné’to A
duétam effe AB quæ circu-
lum son contingit. Quoniam
enim a: centrum cit *C1rClllO-
mm BCD AFG, erit EA æ-
qualis m, 8c ED ipfi En. duæ igitur AIE. EB duabus F8
BD æquales funt, 8c angulum communem continent qui cit .
ad E. ergo bafis DE bafi An ei’c b æqualis, trian umqueô 4-- 1151104
ont? æquale triangule au, 8c reliqui an uli re iquis an-
gulis. æ ualis igitur d’c’angulus EBA angu o EDF. 8C EDF
reâus e . uare 8: réétus 53A: arque cit EB ex centro.
quæ autem iametro circuli ab extremitate ad reûos angu-
los ducitur, circulum contingit c. ergo AB contingit circa-r Çqr. r6.
lum. A dato igitur punôto A duéta efl: reôta linea An quæ bull"-
circulum BCD contingit. Quod facere oportebat.

PROF. XVIII. THEOR.
Si circulum contingat quadam raïa linea, a centra autem

in contafiam rafla linea ducatur, ca ad contingentent
perpendicularic erit.

. Circulum enim ne contingat quædam recta linea DE in
punâo c: a: circuii Anc centrum fumatur F, à quo ad c
ducatur Fc. Dico ne ad i-
pfam D E perpendicularem
elfe. Si enim non ira fit, du-
catur à unéto 1r ad DE per-
pendicu aris A F a. Car-oniam
igitur angulus FGC recrus efi,

erit ces acutus 6, ac propte- a ga.primi.res. me angulus major angu- D C G E .
10 FCG. majorem autem angulum majus latus rfubtenditn 19-prîmi.
major igitur cit -F-c quàm ne. æqualis autem Fc ipfi-Fn ’

. E z ergo

a u.prim.i.



                                                                     

:63 EUCLIDIS ELEMENTORUM
ergo F8 ipfa FG cl]: major, miner majore, quod fieri non
potelt. non igitur FG elt perpendicularis ad DE. fimiliter
oliendemus neqiie aliam quampiam elle præter ipfam FC.
ergo PC ad DE el perpendicularis. Si igitur circulum con-
tin at quædam redis. linea, à centra autem in contaétum
reâa linea ducatur, ea ad contingentem perpendicularis
erit. Qipd oportebat demonl’crare. ’

PROP. XIX. THEOR.
Si circulum contingat quadam rafla linea, à romain au-

tan ad "fic: angulo: contingenti "fia linea ducatur:
in ca circuli centrum erit.

Circulum enim A ne contingat quædam refila linea DE in
c, 8C à punéto c ipfi DE ad refîtes angulos ducatur CA. Dico
in ipfa Ac circuli centrum elfe. Non enim; led, fi fieri potelt,
fit F centrum, 8: jungatur cr.
Quoniam igitur circulum ABc
contingit quædam reéta linea
D E, 86 a centro ad conta- B
&nm duCta en: PC; erit ne

q ad ipfam DE perpendicula-
’ lg’ Min” ris a. reétus igitur angulus cil:

à: rez. elt autem 8: ACE re- D. E.* 1m” &us 5. ergo rez angulus cit æqualis angulo ACE, miner
majori, uod fieri non potelt. non igitur F centrum ell ne
circuli. militer oltendemus neque aliud aliquod elfe præ-
terquam in ipfa Ac. Q13re fi circulum contingat quædam
méta linea, àcontaâu autem ad re&os angulos contin enti
recta linea ducatur; in ea circuli erit centrum. Qu de-
moni’crare oportebat.

PROF. xx. THEOR.
In circula angulus, qui ad centrum, duplex (Il ejus qui ad

circumferentiam (fi, quando circumfnentiam eandem pro
bafi babeant.

Sit circulus ne, ac cujus centrum quidem angulus lit
BEC, ad circumfe rentiam veto BAC, 8c eandem circumferen-
tiam ne pro bali habeant. Dico ne angulum anguli nAc
duplum elfe. Jungatur enim A2, 8c ad F producatur. ita-

. U que quoniam tu ell: æqualis en, erit se angulus un an-
’ l’- P’m” gulo E sa 4 æqualis. ,anguli igitur E An en duplices fifimt

3p us



                                                                     

LIBER Il]; *V 69ipfius anguli un; fed angulus un elt æqualis t angulisi striai.
un 38A; ergo au angulus anguli E An elt duplex. ea-
dem ratione 8c angulus FEC
duplex cit ipfius BAC. totus

igitur B a C totius a Ac du- DElex erit. rurfus infieétatur, 8c p:
t alter an ulus BDC, jouera-

que DE a G roducatur. fi- G ’
militer olten emus angulum
onc anguli onc duplum ef- B r C
le. quorum on]; duplus cil: ipfius GDB. ergo reliquus BEC
reliqui BD c efl: duplus. In circulo igitur angulus qui ad
centrum, duplex cit ejus qui ad circumferentiam efl, quan-
do circumferentiam eandem pro bali habeant. Œod opor-
tebat demonl’crare.

I PROP.XXI. THEOR.In circula, qui in eadem fagmenta funt, anguli inter fa a-
qualer funt.

Sir circulas ABCDE, 8c in eadem fegmento nAED an-
guli fint BAD BED. Dico eos inter le æquales elfe. Suma-
tur enim circuli ABCDE centrum quod fit F: jungantur-
que un FD. Œoniam an- A Egulusqquidem BPD el’c ad
centrum, angulus veto BAD
ad circumferentiam, 8c cir-
cumferentiam eandem BCD
pro bali habent; erit un
angulus n anguli a A D du- B a n.hujul.
plus. eadem ratione an- Jgulus BFD duplus cil: eriam anguli BED. ergo angulus
un angulo un æqualis erit. Si anguli un un font in
fegmento minore femicircu-
le, ducatur Ac, emntque om-
nes anguli trianguli AEC æ-
quales a omnibus angulis tri- " i 31’1’"""’
anguli une. 8c anguli Ann ADB
funt æquales per haâenus de-

monf’crata, 8: anguli A G n vDon [ont etiam æquales a, ad e 1;.primi.verticem enim funt: quare a: reliquus BAG reliquo ou) æ-
qualis erit. In circulo, igitur qui in codem le mente (un:
anguli inter le æquales funt. Quod oporte at demon-

r a

me E3 PROP.
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a ga.primi.

6 ar.primî.

I I î!hujus.

fi 16.primi.

EUCLnns ELEMENTORUM

PROF. XXII. THEOR.
uadrilaterarum que in circulis deferilzuntur, anguli oppo-
iti duabus mais aquale: finit.

Sir circulus ABDC, 8: in ipfo quadrilaterum ABDC. Dico
angulos ipfius oppolitos duebus métis æquales elfe. Jun n-
tur AD ne: quoniam igitur omnis trianguli rrcs anguli uo-
bus mais (ont æquales 4, erunt rrianguli ABc tres anguli
cAB AEC BCA æquales duobus mais. fed angulus AEC cit
æqualis 5 au ulo ADC, in eo- A
dem enim ont fegmento AB
Dc. 8C angulus ACE æqualisb
ipfi ADB, qued funt in eodem
ACDB fegmento: torus igitur j
angulus B D C angulis A B C A B c
ACE æqualis cil. communis ap-

ponatur BAC angulus; erunt D
anguli a A C A a c A c a angulis B A c B D c æquales. led
13A c A ne A C a funt œquales a duebus reétis. ergo 8C an-
guli BAC BDC duobus mais æquales erunt. fimiliter clien-
demus angulos quoque ABD ACD duobus reéhs elfe æqua-
les. Œgdrilaterorum igitur, quæ in circulis defcribuntur,
anguli oppofiLi duabus métis æquales (ont. (Epd oponc-
bat demonilrare.

PROF. XXIII. THEOR.
Super eadem refia linea duo circulation fegmenta fimilia,

à inaqualia ex eadem parte non conflituentur.

Si enim fieri potelt, fuper eadem reéta linea AB duo circu-
lorum fegmenra fimilia, 8c inæqualia conüituantur ex ea-
dem parte ACE ADB; ducatur.- a
que ACD, 8c CB BD jungan- D
tur. Itaque quoniam legmenv c
tum ACE fimile el’c fegmen-
to A D a, fimilia autem cir.
culorum fegmenta (ont quæ v
angulos fufcipiunt 4 æquales 5 A Berit ACB angulus æqualis an-
gulo ADB, exterior interiori, quod fieri non potefl: 6. Non
igitur fuper eadem reüa linea, duo circulorum fegmenta fit
müia, 8c inæqualia ex eadem parte conflituemur. (ami

demonltrare oponcbat. A
a-.; - PROR



                                                                     

Lin En III.
PROF. XXIV. THEOR.

Super aqualibus rem: lineis fimilia eireulorum fegmenra

inter [e aqualia fimt. i
Sint enim fuper æqualibus mais lineis AB CD fimilia cir-

culorum (egmenra A E B C F D. Dico fegmentum A en leg-
mento CF D æquale elfe. Applicato enim A E B fegmento
fegmento C F D, 8: pofito
punéto quidem A in c, reôta

vero linea An in c n; con- E F Ggruet 8: B punâum punéto

D, propterea qued A8 iplic D fit æ ualis. congruente A B c Dautem re a linea AB reé’tæ ’
en; con ruera: AEB leg-
mentum egmento en). li enim A3 congruer ipli CD, leg-
mentum autem AEB fegmento CFD non congruer, fed er-
mutabirur ut CCD, circulus circulum in pluribus quam uo-
bus punétis (ecabit. etenim Circulus CGD circulum CFD fe-
car in pluribus punais quam duobus, videlicet in punétis c,

fr

G, D, quod fieri non 5 poteli. non igitur congruente rectal 1°« bailla
linea au reétæ CD, non congruet 8c AEB fegmentum l’eg-
menro CFD. quare congruet, 8c ipli æ uale erit. Super æ-
qualibus igitur re8cis lineis fimilia circu orum fegmenta in-
ter fe æqualia funt. Qgpd oportebar demonl’crare.

PROF. XXV. PROBL.
Cirruli figmento daro defcribere circulum cujus dl figmen-

Arum. . ’Sir datum circuli fegmenrum An c. ’ Oporter defcri-
bere Circulum cujus A B c cit fegmentum. Secetur
Ac bifariam A in D: 8c à pomélo D ipfi Ac ad reétostimærîmî.

angulos ducatur 5 . 6 "4mm.D a, SclAnnjunga- 3 B Ptur. e igitur an- R . .ana fla ine angu o BAD qvel miner, vel ip 1 ï E C a: c 16-17-75
æqualis.Sitprimum A
major,8c ad reâam
lineam 8A, arque ad datum in ca pumîturn A conl’cituature affid-
angulus BAI: æqualis c angulo Ann; 8c DB ad E producatur;
jungaturque ne. Œoniam igitur angulus Au cil æqualis

r E angulo



                                                                     

’72. EUCLrDrs ELBMENTORUM
4 5-Pünfi- angulo me, derit 8c sa retira linea ipli EA æqualis: 8: quo-

» niant-A D cil: æqualis D c, communis autem DE, duæ A D
DE duabus en DE æquales l’unr, airera alteri; 8: angulus
ADE a: ualis angulo CDE, reâus enim uterque eft. ergo
8e bangs A E bali

a 4- primî- 8c elt æqualis c fed .3 B

ollenfa elt AE æ- x iQualis ’ En. quare Æ&BE ipfi ne en: x E qu. K qæ ualis ac ro te-
, . aga ne; relêlæp li- A D c A D c

neæ AE en rein-
ter le æquales funt. cenrro igitur E, intervalle autem unâ

I i fatum Al: EB ne circulas defcriptus etiam pet reliqua
f 9- lmJ’ihffiranfibit unéia, a: circulus defcriptus erit. quare circuli

le mente are defcriptus el’c cirCulus cujus fegmenrum elr.
le 8: illud confiat, fegmentum Anc femicirculo minus

Caf- 3- elfe; pr0prerea qued centrum ipfius extra cadit. :Similirer,
8’ 3’ ô: li angulus ABD fit æqualis angulo BAD, faéta AD arquait

urrique ipfarum un Dc, erunt tres reétæ linea: AD DE Dc
inter fe æquales, arque erit D circuli defcripri centrum, 8:

h C35 ai fegmeutum AEC femicirculus. b Si vero angulus ABD miner
fig h fit angulo un; confiiruarur ad reélam lineam 13A, 8c ad r

punéium in ea datum A, angulo ABD æqualis angulus BAC
inrra fegmentum AEC. erit E centrum ini fa DE, arque en:
AEC fegmenrum femicircule majus. Circu i igitur fegmento
date defcriptus efl: circulus cujus fegmentum ell. lard fa-
cere oportebat. .PROF. xxv1. THEOR
In aqualibus circuli: aqualer anguli aquatilzur infijiunt cir-

eumferentiis, five ad centra, five ad ciroumferentia: in-
. fijiant.

Sint æquales circuli ABc DEF, 8: in ipfis æquales an-
guli ad centra quidem nec 3H5", ad circumferentias veto
BAC une. Dico BKC cir- A Dcumferenriam circumferon,
ria: tu. F æqualem albèn-
gantur enim ne EF. u - G
nianâlæquales funt AEC DE]? K
circ i, erunr 8c uæ ex
centris æquales. duge igitur B c E r
ne oc duabus EH HF.æ- Lquelles lum; 6c angulus ad G æqualis angulo ad H. ergËË

a
x



                                                                     

LIBER III.
balis 3c bali EF el’t a æqualis. rurfus quoniam æqualis ell
angulus ad A angulo ad D, fegmentum BAC fimile 6 erit
fegmento EDF: 8c funr fuper æ ualibus recris lineis 3c E17.
quæ autem fuper æqualibus re is lineis fimilia (un: circu-
lernm fegmenta, inter le æqualia tfunr. fegmcmum igitur
B A c fegmenro EDF cit æquale. led ô: totus A ne circulus
æ ualis eli: toti DEF. ergo ô: reliqua circumferentia n K C
re iquæ ELF æqualis erit. In æqualibus igitur circulis :2-
quales anguli æqualibus infif’runt circumferentiis, five ad
centra, five ad circumferentias infillant. Œod oportebat
demonl’trare.

PROF. XXVII. THE OR.
In aqualibur circuli: anguli qui aquatibus infiflunt circum-

ferentiir inter fe aquales funr, five ad centra, five ad tir-
cumferentiae infijlant.

In æqualibus enim circulis ABC D E F, æqualibus circum-
ferentiis ne ne infil’cant anguli ad centra quidem nec sur,
ad circumlerentias vere BAC une. Dico angulum nec an-
gulo une, ô: angulum BAC A
angulo EDF æqualem elfe.
Si quidem igitur angulus
nec æ ualis lit angulo aux, Xmanifel nm e13: angulum
quoque a A C angulo a D F 4 c.
elfe æqualem. lin minus,
unus ipforum ell: major. fit
major ne C, ô: confiituarur ad reétam lineam B C, 8c ad

7 3

a 4. primi.
L Def. n.
hujus.

e 2.4.. huila.

a au. huju.

punérum in ipfa c, angulo un r æ uaJis 6 angulus BGK. æ-6 nenni.
quales autem anguli æqualibus in ftunt ccircumferentiis,
quande ad centra fuerint. ergo circumferenria me æqualis
en circumferentiæ EF. led circumferentia ne æqualis ell:
ipfi BC. ergo 8C BIC ipli 8c cil: æqualis. miner majori,
qued fieri non potellz. non igitur inæqualis efi: angulus BGC
angulo car :I er o cil: æqualis. arque cit anguli quidem BGC
dimidium angu us qui ad A- anguli vere en? dimidium ui
ad D. angulus igitur qui ad A angulo qui ad D cil: æ ua 1s.
In æqualibus igitur circulis, anguli qui æqualibus in ifiunt

e :6. laura.

circumferentiis inter le æquales funt, five ad centra, five A
ad circumferenrias infillant. qud oportebat demeu-
me.

PROF.
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PROF. XXVIII. THEOR.
In aqualibus circuli: aquales relia linea oireumferentiar e-

quale: auferunt, majorem quidem majori, minorem vent
minori.

Sint æquales circuli A B c on; 8: in ipfis æquales retira:
lineœ ne En, quæ circumferenrias quidem BAC au? ma-
jores auferant, circumferentias VCIO BGC une minores.
Dico circumferentiam BAC majorem majori circumferentiæ
EDF, 8: minorem circum- A
ferentiam ne c minori E H F
æqualem elfe. Sumantur

e 1- lmJus-enim centra 4 circulorum K
K, L, junganrurque Ex KG
E L L F. QIPnIam Circu- B c E Pli æquales funt, erunt 8c

6 P85 1- quæ ex centris æquales 6.
MF” uæ igitur me KC lunt æquaies duabus EL LF: 8c bafis

. . ne æqualis cit bali EF, ergo angulus axe an ulo ELF en:
’ 8’ P"f"” ræqualis: æquales autem anguli æqualibus infil ont circum-
416. 1min” ferentiis, uando ad centra fuerint d. quare circumferentia

BGC æqua is el’c circumferentiæ une, fed 8: rotus Arc
circulus toti DE? efi: æqualis. reliqua igitur circumferentia
BAC reliquæ EDF æqualis erit. Ergo in æqualibus circulis
æquales reâæ lineæ circumferentias æquales auferunt,ma-
jorem quidem majori, minorem veto minori. Qued de-
monl’trare oportebat.

PROF. XXIX. THEOR.
In aqualibue circula, aquales circumferentizu aquales refit

linea fidtmdunt.
Vide figer. Sint æquales circuli AEC DEF: 8c in ipfis æquales affu-
Z’P: P’mtmantur circumferentiæ nec lit-IF, 8c nc en junoantur.

m” Dico reétam lineam 3c reétæ EF æqualem elfe. uman-
a r, huius.tur enim centra 4 circulorum K, L, 8: jungantur BK

KG EL LE. Qoniam igirur circumferentia nec cil æ-
qualis circumferentiæ EHF, erit 8c angulus BEC angulo

a 27. hujuc.ELF æqualis 6. 8c quoniam circuli AEC. DEF funr æ ualcs.
SUE? h 85 quæ ex centris æquales erunt r. duæ igitur BIC KC unr z-

i ua4 4. Primî- gafis BC bali EF cit 4 æqualis. In æ ualibus igitur circulis
æquales circumferentias æquales re a: lineæ fubrendunto
Qudod oportebat demenl’crare.

- P R O P.
es duabus El. Le, 8c æquales angulos continent. quam.



                                                                     

1.1an Il]. 7;PROF. XXX. PROBL.
Datant eircumferentiam bifariam forure.

Sir data circumferenria ADB. oporrer ADB ci! cumfercn-
tiam bifariam fecare. jungatur A8, 8c in c bifariam a lece-a rapinai.
tur: à punéro autem c ipfi AE ad rectos angulos ducatur CD.
8c junganrur AD DE. quoniam

igitur A C cil æqualis C B, 1)
communis autem c D, duæ ’
Ac CD duabus ne CD æ-
quales funt: 8c angulus ACD j
æqualis angulo BCD, recrus A C B l
enim uterque elr . ergo halls
A D bali BD el’r 6 æqualis. æ- ’ I, 4, mimi.
quales autem reâæ lineæ c cricumferenrias æquales aufe-c :8.hujul.
runt, uare circumferentia AD circumferenriæ BD æ ualis
erit. ara igitur circumlerentia bir’ariam fuît-a eli. &pd
facere oportebat.

PROF. XXXI. THEOR.
In circula angulus, qui in famicirtulo, reflux ejl, qui vera

in majori fegmento, miner ejl rafla, Ü qui in minori,
major relia ; (a infuper majoris quidem figmenti angu-
lus relia major ejl, minori: vera figmenti angulus relia
mmor.

Sir circulus ABCD cujus diameter ne, centrum autem E;
8c junganrur EA Ac AD DC. Dico angulum quidem qui
elr in lemicirculo BAC reâum elfe, qu: vero in fegmento

A ABC même lemicirculo, videlicer angulum ABC, minorem

elfe re o, 8c qui eli: in feg- Fmente ADc minore femicir- A
cule, hoc cl]: angulum ADC, Dre6to majorem. fimgatur AE,
8: BA ad F producatur. Ira- B dque quoniam EE cit æqualis E
EA, erit 8: angulus EA B,
angulo EBA æ ualisa. rurfus
quoniam AE e æqualis Ec, 8c angulus ACE angulo CAE
æqualis nerit. totus igitur angulus BAC el’c æqualis duobus
ABC ACE angulis, elt autem, 8c angulus me extra rri- .
angulum AEC duebus AEC ACE æqualis 6. angulus igitur631-anî
BAC en æqu is angulo FAC; ac proprerea uterque 1pfo-

. . . c nef. la.mm reérus a quarte in femicuculo EA c angulus CAB recel-as Pümi.

V 0
a 5. primi.
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elt. 8c quoniam trianguli A Be duo anguliABc BAC duo-

4 lbrûlai-bus reéris font 6 minores, reétus autem BAC, erit ABC an-
gulus reéro miner, arque elr in legmenro ABC majore le-
micirculo. qued cum in cir- . ’
cule quadrilarerum lit ABCD,
quadrilaterorum vero qui in
circulis defcribuntur, anguli

’ 21- blâm- oppofiri duebus reétis lu nr tæ-

quales: erunr ABC ADC an-
guli æquales duebus reéris 8c
angulus ABC miner cil: re o,
rehquus igitur ADC relire major erit, arque elr in legmenro
ADC minore lemicirculo. Dico præterea majoris fegmenri
angulum qui coutinetur ABC circumferenria, 8C reétalinea
Ac reéro majorem elfe; angulum vero minoris fegmenti,
contentum circumferentia ADC, 8c reéra linea Ac reéto mi-
norem. qued quidem perfpicue apparet. Qiîmiam angulus
qui reéris lineis BA AC continerur reôtus el , erit 8C con-
tentas AEC circumferentia, 8c reéra linea A c reéto major.
rurlus quoniam angulus contentus reétis lineis CA AF re-
érus el’c, erit qui continetur recta linea CA, 8c ADC, cir-
cumferentia, miner retiro. In circule igitur angulus qui in
femicirculo, recrus ellr, qui veto in majore fegmenro, mi-
nor en retro, 8c qui in minori, major reéto: 8c inluper ma-
joris quidem fegmenti au ulus reéro major CR, minons
vero reéte miner. Q19d emonltrare oportebat.

Cor. Ex hoc manifel’cum ellr, li trianguli unus an ulusfir
æqualis duebus, cum reélum elfe; proprerea que 8c qui
demceps en, iildem e11: æqualis. uande autem anguli e-

! w- inceps lunr æquales, necelfario re iluntf.
prrml.

PROP. XXXII. THÉ OR.
Si circulum contingat quadam relia linea, à contaâu au:

rem in circulum ducatur reëla linea ipfum forant; anguli
quo: ad contingentem fuit, aquales erunt in qui in al-
terni: circuli fegmentir tonffiunt.

Circulum enim ABCD contingat quædam reéta linea a?
in B, 8c à punéro B ad circulum ABCD ducatur reéra linea
B D iplum urcun ne lecans. Dico angulos quos B D cour
E F contingente acir, æquales elfe iis qui in airerais circuli
legmentis confiitunr. hoc elt angulum F B D elfe æqualem
angulo qui conùiruitur in DAB legmenro, vidclicet 1:5

I DA ;
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DAB, angulum vero DBE æqualem angulo DCE qui in
fegmenro BCD confiiruitur. Ducatur enim à punào B ipli
EF ad reéres 4 angulos BA: 8c in circumferentia n D fuma-a n.primi.
tur quodvis punérum C 5 jun- A
ganturque A D D C c E. Q19-
niam igitur circulum A BCD
contingit quaedam retira linea
EF in punéro B, 8:. à con-
raéru B ad reéios angulos con- c
ringenti duéta ell: 3A, erit in
ipla BA centrum 6 A BCD cir- E B F 6 wifi".
culi 5 quare BA ejuldem circuli rdiamerer cit, 8c angulus. Def. :7.
ADB in lemicirculo efi: d reaus. reliqui igitur an uli BADprimi. .
A BD uni reé’to e æquales lunt. led 8c A B F fe recrus.ll 3L mil".-
ergo angulus ABF æqualis ell: angulis BAD ABD. com-;
munis auferatur ABD. reliquus igitur DE? ci, qui in al- ’
temo circuli fegmenro confifiit, videlicet angulo BAD, elr
æqualis. 8c quoniam in circule quadrilaterum clic AECD, 8K
anguli ejus oppofiri æquales: flint duebus métis; erunr DBFA a1. hujru.
DBE anguli angulis BAD BcD æquales. quorum BAD o-
ltenlus cit æqualis ipfi D Br; ergo reliquus DBE ei, qui in
alterne circuli fegmenro DCB conflituitur, videlicet ipfi
DCE, æqualis erit. Si igitur circulum contingat uædam
méta linea, à contaé’cu vero in circulum ducatur te a linea
ipfum fecans; anguli quos facit ad contingentem, æquales
erunr iis qui in alternis circuli fegmentis confiltunr. Qu’od
oportebar demonltrare.

PROP. XXXIII. PROBL.
Super data rafla linea deferibere figmentum circuli, quad

fufiipiat angulum data angulo retiilineo aqualem.
Sir data reéta linea A3, darus autem angulus reétilineus,

qui ad C. Itaque oporter luper data reélra linea. A B doleri-
bere fegmenrum circuli, quodlful’cipiat angulum æqualem

angulo qui efi: ad C. Ad re- I
étain lineam A B, 8C ad pun-
âum in ea darum A, confli-
tuarur "angulus BAD angulo
qui efi: ad C æqualis a. 8c à
punéto A’ipfi AD ad reétos

angulos 6 ducatur AS; lece-
tut autem AB bifariam cin
F, arque à punéto F ducatur FG ad reâos angulos ipfi A3;
6C on jungarur. Qupniam igitur AF elr æqualis F3, com-

. munis

a :3.primi.

b llanlmî.

a ie.primi.
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munis autem FG, duæ AF FG duabus a? FG æquales funt :l
ô: angulus AFG æqualis angulo BFG- ergo bafis AG bafi

d 4. hujus.GB ei’c dæqualis. itaque centre c, intervalle autem AG cir-
culas deibriptus tranfibit e-
tiam par B. dcfcribatur, 8c fit
ABE,jungaturque E8. Q19-
niam igitur ab extremitatc
diametri AB, 8c à puncïto A,
ipfi A E ad reétos angulos
(méta cit A D; ipfa A D cir-

e C0r.16. culum e continget. 8c quo-
hujus- niam circulum ABE contingit quædam méta linea AD, 8C

à contadin qui cit ad A, in circulum A B E duâa ei’c méta
[31. hujusJinea AB : erit angulus DAB æqualis! angulo qui in alterno

circuli fegmento confiituitur, videlicet ipfi AEB. (cd an-
gulus DA B, angulo ad c eI’c æqualis. ergo 8c angulus ad
c an gulo un; æqualis erit. Super datai itur reüa linea An,
fegmentum circuli defcri mm efi: AEB êufcipiens angulum
A58, dato angulo qui e ad c, æqualem. Qu’od facere
oportebat.

PROP. XXXIV. PROBL.
A dm: circula fegmentum abfcindere quad fufcipiat angu-

lum data reâilineo aqualem. ’
Sit datus circulus ne, datus autem angulus re&ilineus

qui ad D. Oportet à circula ABC fegmentum abfcindere,
a x7.hujus.quod fufcipiat angulum angulo ad D æqualem. Ducatur.

méta linea a? circulum ABC -
in punéto B contingens: 8c
ad reâam lineam DE, 8c ad
punâum in ca B, confiituatur
angulus FB c angulo qui efi:

5 2;.primî. ad D æqualisb. Quoniam igi-
tur circulum ne contmgit
quædam méta linea EF in n
punélo, 8c a contaétu B duéta efl: 3c, erit angulus me æ-

. 3;. bujus. qualis v ci qui inaltemo circuli fegmento confiituitur. fcd
ne angulus angulo qui ad D cit æqualis. ergo 8c anguluS’
in fegmento BAC angulo ad D æqualis erit. A date igi-
tur circulo ABC, abfcifl’um efl: fegmentum quoddam BAC,
fufcipiens angulum dato angulo reétilineo qui cf: ad D, æ-
qualem. Œpd facere oportebat. ’

mon



                                                                     

L138]: III.
PROP. XXXV. THEOR.

Si in circula du rafla linea fifi: marna figent, n’augu-
lum [ab fagmentic 1min; contentum, squale efl ci, quad
[ab durite figmenti: continetur, reüangulv.

In circulo enim ABCD, duæ redise lineæ AC BD fefe mu-
tuo in punéto E fecent. Dico reétanguium contentum fub
AE ne æquale effe ei quod fub DE EB continetur. Si AC BD
.per centrum tranfeant, ira ut E fit centrum ABCD circuli;
manifeflum efi æqualibus exif’centibus AE EC DE En, 8C
reétangulum contentum fub AE EC æquale cire ei quod fub
DE E a continetur, Si AC DE non tranfeant pet centrum,
fumatur centrum circuli ABCD quod fit F: 8c ab F ad re-
fus lineas AC DE perpendiculares ducantur FG PH : jun-
ganturque F8 FC FE. (Epniam igitur reéta quædam linea
CF pet centrum duéi’a rectam lineam quandam AC non du-
Ctam per centrum ad reétos angulos fecat,& bifariam ipfam
fecabit t. quare AG ipfi cc efl:
æqualis. 8: quoniam reâa D
linea AC feéta efi in partes

æquales in puncto G, 8: in Fpartes inæquales in E, erit: K G
reüangulum fub A E E c B c
contentum, una cum ipfius lne quadratob, æquale qua- Bdrato ex c c. commune addatur ex G F quadratum. ergo
reélangulum fub AE 5c, una cum iis quæ ex ne GF qua-
dratis, æquale en: quadratis ex c c G F. fed uadratis quæ

79

c fi floculai.

ex ne GF æ uale tefi: quadratum ex FE: qua ratis vero ex:47.primi.
ce GF æqua e cit c qued ex FC fit quadratum. reâan lum
ivirur fub AE se una cum quadrato ex ne, æquale e ua-
rato ex FC. efi autem ce æqualis F8. ergo reétangu nm

fub AE ne, unà cum quadrato ex EF, æquale eI’t ei quod ex
sa fit quadrato. eadem rations 8c reétangulum fub ne en
un). cum quadrato ex 17E, æquale CIÏ quadrato ex F8. offen-
fum autem efi: 8c reékangulum fub A8. En, ana cum quadrato
ex FE, æquale ei quod fit ex F3 quadrato. ergo reétangulum
fub un ac, unà cum quadrato ex en, æquale cil: reâangulo
au) DE en, ana cum quadrato ex F E. commune auferatur
FE quadratum. reliËmm igitur reétangulum fub AE se,
reliquo fub DE E B re angulo æquale erit. (aigre fi in cir-
culo duæ reétæ lineæ fefe mutuo fecent, reétan lum fub
fegmentis unius contentum æ uale ef’c ei quod fu alterius
fegmemis continetur. .Qu’od emonfirare oportebat. O P
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PROP. XXXVI. THEOR.
Si extra circulum aliquod punfium fumulur, (3’ ab en in

cirtulum autant du» rafla linea, quurum ultem quidem
circulum faut, airera vero contingat ; reâungulum quad
fub tout femme, (7’ exterim uflumpta inter punfium (f
curium cirtumferentium continetur, uquule erit ci, quad
à contingente fit, quadrato.

Extra circulum enim ne fumatur aliquod punâum D,
8c ab eo ad diétum circulum cadant duæ reôtæ linea: DCA
Da: ô: DCA quidem circulum ABC feeet; DE vero con-
tingat. Dico reétangulum fub AD ne, quadrato, uod fit ex
DE, æquale cire. Veli itur DCA pet centrum tram 1t,vel non
tranfit. Primum tran eat per centrum circuli ABC, quod fit

v q E, 8c un jungatur. erit D D4 "MI": angulus E BD re&us a. litaque quoniam rafla
linea AC bifariam feCta C
cit in E, 8ci fi adjici- B B Atur c D, te angulum
fub AD Dc, una cum E
quadrato ex E c, æ-

MJecundi. uale 6 erit ei quod

a: ex ED d - A Aqua rate. æ
qualis autem ePc ce ipfi en, ergo mitan lum fub AD DC,

l . l unà cum quadrato quod ex en, æquale e quadrato ex ED.
M7-P’lmhfed quadratum ex ED efl: æquale quadratis cipfarum En

BD, reaus enim angulus eit EBD. reéiangulum igitur
’fub AD Dc, ana cum quadrato ex sa, æquale efi ipfarum
n a, BD quadratis. commune auferatur quadratum quod ex
un; ergo reliquum fub 4b DC reâ’angulum, quadrato quad
fit à contingente D3 æqu ale erit. Secundo DCA non tranfeat

a 1. hujus.per centrum ABC circuli: fumaturque dcentrum E, 8: ad
ac perpendicularis agatur EF, 8c jungantur E8 ne En,
reâus igitur cil: EFD angulus. a: quoniam méta linea quæ-
dam E F pet centrum duôza, reétam lineam quandam AC
non duétam par centrum ad reâos angulos (ecat, 8c bifa-

c 3. bains riam ipfam fecabire. quare A? ipfi FC efl: æqualis. rurfus
quoniam méta linea AC bifariam feéta efl: in F arque ipfi
adjicitur CD, erit reâangulum fub An Dc, uns. cum qua-
drato ex F c, æquale b quadrato quod ex en. commune
apponatur quod ex FE quadratum. reflangulum igitur fub

I A D DG



                                                                     

LIBER HI. , .3;A!) Dc unà cum quadratis ex ne FE cit æquale quadratis
ex DF FE. fed quadratis quidem ex DE un æquale en:
c ex DE quadratum; etenim reCtus cf: angulus un z
quadratis vero ex c r Pli: æquale ei’c cquadratum ex c E.’4-7-P’îmïv

ergo reâangulum fub A D Dc, uua cum quadrato quod ex
ce, efl æquale quadrato ex en; æqualis autem cit CE ipfi
EB; reaangulum igitur fub AD Dc una cum quadrato ex
EB, æ uale efi: ex en quadrato. (cd quadrato ex en æ-
qualia un: quadrata c ex E8 BD, fiquidem re&us cit angulus
un, ergo refitangulum fub AD ne, una cum quadra-
to ex en æquale e17: eis quæ ex en BD fiunt quadratis.
commune auferatur quadratum ex En. reliquum igitur
fub AD DC reé’tangulum quadrato quod fit ex DE æquale
erit. Si igitur extra circulum aliquod punétum fumatur,&c.
Quod oportebat demonflrare.

Cor. Hinc fi à punâo quovis extra
circulum afi’um to, plures lineæ reâæ
An AC circulum ecantes ducantur; rea-
angula com rehenfa fub taris lineis au
AC, 8c parti us externis ne u, inter fe

K -fuut æqualia. Nam fi ducatur rangeas
AD, erit rectangulum fub BA AS æ uale
quadrato ex An; 8C reCtangulum fu .CA
A? eidem quadrato ex A D erit æquale.
unde re&angula hæc æqualia erunt. -

PROP. XXXVII. TH’E OR.
Si extra circulum [amurai aliquod punflum, arque ab en in

.. p circulum adam du "au linea, quarum 41mn quidem
à circulum faut, 41m4 van incidut: fit autem, quodfub

, tout femme, exteriu: aflumpta inter purifiant, à tur-
wm circumfenntium tontinera" reéïangulum, cquale ci
quad a!) incidente fit quadrato ; incident liner; circulum
cantingrt.

Exrra circulum enim ABC fumatur aliquod unélum D,
arque ab ipfo in circulum cadant duæ reâæ meæ DCA,

. F A 355
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D3 . DCA quidem circulum fecer, Dwero incidat; fitque
re angulum fub AD DC æquale qua- D
draro quod fit ex D n. Dico ipfam D a

- circulum ne contingere. Ducatur enim
a x7. hui":- reCta linea nEacontingens circulum ABC,

se fumatur circuli ABC centrum, quod
fit F, junganturque FE F8 FD. ergo an-

6 divins-gulus un reétus cit 6. 8: uoniam DE
circulum ABC contingit, ecat autem B
DCA; reétangulum fub AD Dc æquale

c et me- erit t uadrato ex DE. fed rectangu-
"d’me- lum (u A D DC ponitur æquale qua-

drato ex D B. quadratum igitur quod
ex D a quadrato ex D B æquale erit. A
ac propterea linea Demi: ipfi DE æqualis. ef’c autem 8c a:
æqualis FB. duæ igitur DE EF duabus D3 BF æquales

a a. primiofunr; 8: bafis communis m; angulus igitur DE? du æqualis
angulo un; re6tus autem efi: D ne, ergo 8c on: cit redus.
arque cit FB produôta diameter. quæ vero ab extremitate
diametri circuli ad mélos angulos ducitur, circulum con.

. ont. :6. tîngit a. ergo DE circulum ne contingat necefl’e cit funi-
hnjnz. liter demonfirabitur 8c fi centrum fit in ipfa AC. Si igitur

extra circulum fumatur aliquod punâzum, ôte. Œpd de-
monfirare oportebat.

v

EUCLIDIS
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LIBER, avxx’rv s.

DEFIVNITIONES.
I.I G U a A reétilinea in

figura. reôtilinea de-
i (cribi dicitur, quando

unuf uifque figuræ deicripta:
ang us, unumquodque latus
ejuslin qua defcribitur, con-
mugit.

’ II.
n’.

Figura fimiliter circa figuram defcribi dicitur, quandohu-
numquodque latus defcriptæ, unumquemque angulum ejus
circa quam defcribitur, contingit.

III.
Figura reâilinea in circulo defcribi di-

ciLur, quando unufquifque defcriptæ fi-
guræ angulus circuli circumferentiam
contingit.

IV.
Figura reétilinea circa circulum de-

fcribi dicitur, quando unumquodque la-
tus defcripcæ, circuli circumferentiam
contingit.

’ i F 2.- Y-
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V.

Circulus fimiliter in figura reâilinea defcribi dicitur,
quando circuli circumferentia unumquodque latus ejus m
qua defcribiiur, contingit.

VI.
Circulus circa figuram reâilineam defcribi dicitur, quan-

do circuli circumferenna unumquemque angulum ejus Cir-
ca quam defcnbrtur, contingit.

VII.
Reéta linea in circulo aptari dicitur, quando ejus extre-

ma 1D c1rcuh Circumferentia fuerint.

’ . PROPOSITIO I. PROBLÉMA.
In data circula, dans refila linea qu diamant) du: major

mm fit, aquulem "tu": lineum apure.

Sir datus circulas ABC, data autem méta linea non ma-
jor circuli diametro D. Oportet in circulo A ne refit: lineæ
D æqualem reâam lineam aptare. Ducatur circuli ABC dia-
meter B c. Siquidem i itur .
ne fit æqualis ipfi D, fa um
jam erit quod proponeba-
tur. etenim in circulo ABC
aptata cf: ne reétæ lineæ D
æqualis. fin minus,” major
cit ncquam D, ponaturque

a ;.primi.aipfi 15 æqualis ce: 8c cen-
rro quidem c intervallo autem c a circulus defcribatur
AEF: 8c ÇA jungatur. itaque quoniam punétum c cen-
trum cit AEF circuli; erit ÇA ipfi CE æqualis. (cd D cil
æqualis ce. ergo a: D ipfi AC æqualis erit. In dato igitur
circulo ABC datæ reôtæ linea: D, non majori circuli dia-
metro, æqualis aptata cil: Ac. Q19d facere oportebat.

1 .FROP. u. PROBL.
In circula data, dm :13ququ aquiangulum triangulum

defcfibere.

Sir dams circulas ne, datum autem triangulum DEF.
n Oportet in ABC c1reulo defcnbere triangulum triangule DE?

4 m W"- æquiangulum. Ducatur reéta linea CAB contingens acircu-
’ - lum

a
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.LIBERIIV. 8;lum ABC in punéto A z 8c ad reétam lineam AH, ad
punâum in ea A, angulo DE? æqualis 5augulus commua.-
tur HAc. rurfus ad reétam
lineam AC, 8c ad punétum G A
in ipfa A, angulo me æqualis n H * z6 conflituatur angulus G A 3; t 13.primî.8C a c jun atur. Œoniam
igitur Circu um ABC contin- E F I
gît quædam reCta HAG; à B C
contaétu autem in circulum
duéta e11: Ac: erit HAC angulus æqualis r ei qui. in al-c 31-tmiï-
terno circuli fegmento confiiiir, videlicet ipfi ABC. fcd
BAC angulus æqtualis cf! angulo DE 3, ergo 8c angulus ABC
angulo DE F et æqualis. eadem rationc 8c angulus Ac3
cit æqualis angulo DFE. reliquus igitur BAC angulus re-
liquo EDF æqualisderir. ergo triangulum ABC triangulod 1’ (For;
D E F ei’c æquiangulum, 8c defcri tum cit in circule ABC. 31’ P"""’
In dato igitur circulo dato triangu o æquiangulurn triangu-
lum defcriptum efl. Œod facere oportebat.

PROP. In. PROBL.
Circu 44mm circulum triangule data uquiungulum triangu-

lum defcribne. A

Sir datus circulus ABC, datum autem triangulum DEF.
Oportet circa circulum ABC defcribere t1 iangulum triangulo
DEF æquiangulum. Prorrahatur ex attaque parte EF ad
méta H, G, 8c fumatur circuli.- A 3c centrum x: 8c recta
inca KB utcunque ducatur: confiituaturque ad reétam li-

neam x3, 8c ad punâum la Din ea K, angulo quidem DEG
æqualis a angulus BKA, an-

gu o autem D F H æqualis gdangulus mm, a: Per A, Ba c) 2, K C E P 1- 4 2.3.primi.

M B

punéta ducantur reflue li-
neæ LAM un: MCL cir-
culum ABC contingentes â. N
Qoniam igitur circulum ABC contingunt LM MN N L
in punais A, B, c, à centro autem x ad A 3 c punâa du-
cuntur KA x3 ne. erunt anguli ad punéta A 3 C reétim 18.1ertii.
8c quoniam uadriÎateriAMEK anguli quatuor quatuor re-
Bris œquales unt; etenim in duo triangula dividitur, quo-
rum anguli KAM KBM flint reéti; erunt reliqui AKB AM3
duebus reéiis æquales. funt autem 8c D E G DE F arquaies
duobus métis. anguli igitur AK B A M 3 angulis DEG DE?

F æqualea

x
l

l x7. renii.
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æquales funr, quorum AKB ipfi DEG cit æqualis. ergo re-
liquus AM3 reliquo DEF æqualis erit. fimiliter demonftra-
birur angulus L N 3 i fi DFE æqualis. ergo 8: reliquus

4 1.9"; MLN efl: æqualis d re iquo EDF. æquiangulum igitur eii
3”P"m’i LMN triangulum triangulo DEF; 8c defcriprum efl: circa
’ circulum ABC. Q1316 circa datum circulum trian ulo daro

æquiangulum’ triangulum defcriptum cit. Quod acere o-
porrebar.

PRIOP. 1v. PROBL.
In data triangule circulum defcribere.

Sir darum triangulum ABC; Oporter in triangulo ABC cir-
I 9c mimi-culum defcribere. Secentur canguli ABC BCA bifariam

reéris lineis BD cD uæ convenianr inter fe in D puné’ro:
, r ô: a punéto D ad re as lineas AB 3C CA perpendiculares

l u P"""- Éducanrur DE DE DG. Quoniam angu-
lus E BD cit æqualis au ulo FBD, en:
autem 8: reôtus BED re o BFD æqua-
lis: erunt duo triangula E 3D D B a,
duos angulos duebus angulis æquales
habentia, 8c unum latus uni lateri æ-
quale utrique commune BD, quod Ici-,
licet uni œqualium angulorum ubtendl-

. . tur. ergo 6c reliqua larera reliquis late-
c t5tanhribus æqualia c habebunt, arque erit DE

æqualis DE. 8c eadem ratione DG æqua-
lis DF. ergo 8: DE ipfi DG eflc æqualis.
rrcs igitur mais linea: DE DF DG in-
ter fe æquales funr 5 quare centro D inrervallo autem unius
ipfarum DE DF DG circulus defcriptus etiam per reliqua
tranfibir punâa; 8c reé’tas lineas A3 3c CA continget;
proprerea quèd reéti flint ad E r G anguli. fi enimipfas fe-
cet, quæ ab extremitate diamerri circuli ad rectos angulos
ducirur intra circulum cadet, quod efi abfuvrdum 4. non
igitur centre D, intervallo autem unius ipfarum DE DF DG
circulus defcriptusfecabir reôtas lineas A3 3c ÇA, quare
ipfas continger, arque erit circulas defcriptus in triangule
ABC. ln dato igitur rriangulo ADC circulus EFG de cri-
ptus cit. Quod facere oportebat.

d :6. tertîi.

PROP.



                                                                     

LIBEK. 1V.
PROP. V. PROBL.

Circu datum triangulum circulum defiriôere.

Sir datum triangulum ABC. Oportet circa datum triangu-
lum ABC circulum defcribere. Secentur AB Ac bifariamfl I°.l"ïmî-
in D, E punais: 85 à punétis D E ipfis A3 Ac ad rectos
angulos b ducautut DF 33 quæ quidem vel inrra triangu-l’ "’P’MÎ’

lum ABC conveniant, vel in recta linea 3 C, vel extra
ipfam. Convenianr primo intra triangulumm punétoF: 8c

33 3c FA jungantur. (hi-oniam igitur AD cil: æqualis DE,
communis autem 8c ad rectos au ulos DF; erit bafis A r
bali 33 æqualis r. fimiliter ofien crut 8c CF æqualis FAJ’ 4- Primi-
ergo 8c us el’r æqualis FC. rrcs igitur FA En PC inter fe
æquales funt. quare centre F, intervallo autem unius ipfa-
rum FA 33 PC circulus defcriprus etiam pet reliqua punéta
tranfibir: arque erit circulus defcriptus circa triangulum
ABC. 8c defcribarur ut A3c. Secundo DE E? conveniant in
recta linea BC, in punéto E ut in fecunda figura, 8c AF jun-
gatur. fimiliter demonitra imus punétum F centrum elfe
circuli circa triangulum ABC defcripti. Poflremo DE EF con-
veniant extra triangulum ABC rurfus in F punéto, ut in
tertia figura: 8c jungantur AF 33 Fc. 8c quoniam rurfusv
AD efl: æqualis DE, communis autem 8c ad rectos angulos
DF, bafis AF bali FB æqualis erit. fimilirer demonflrabimus,
ô: c3 ipfi FA æqualem cire. uare 8c 33 en: æqualis FC. rur-
fus i itur centre F, intervalllo autem unius ipfarum FA F8
3c crrculus defcriptus 8c pet reli ua tranfibit nuera; at-
que erit circa triangulum A 3c defcriprus. irca datum
igitur triangulum circulus defcriptus cit. facere
oportebat.

Cor. Si triangulum fit reétangulum centrum circuli ca-
det in lattis angulo recto opEofitum. fi acutan lum cadet
centrum nitra triangulum.

F4 A PROR

87

obtufangulum ca et extra». 4 îî-terlîîu

A, Il- 44
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PROP. VI. PRO BL.

In dura circula quadratum defcribere.

Sir dams circulas A3CD. Oporret in ABCD circule qua-
dratum defcribere. Ducantur circuli
rectos angulos inter le Ac 3D: 8: A3
tur. Qoniami itur 33 efi:
æ ualis ED, etenim centrum
e E, communis autem, 8: ad

i rectos angulos 3A; erit bafis B
4 4» anLBA æqualis 4 bali AD. 8: ea-

dem ratione utraque ipfarum
ne en utriq; 3A AD cf: æqualis;
æquilarerum igitur ei’r mon

ABCD diametrum
3C CD DA jungan-

.î

C
quadrilarerum. Dico 8: reétangulum eiTe. Quoniam enim
reàa linea 3D diameter efi: A 3c D circuli, erit 3 AD femt-

i 3h Iertîîocirculus. quare angulus BAD reâusb cit. 8: eadem ratione
x unufquifque ipforum ABC BCD CDA cit recrus. rectangu-

lum igitur cit ABCD quadrilaterum. olienfum autem efl, ô:
æquilaterum elfe. ergo quadratum necefiario erit, 8: de-
fcriptum cit in circule A 3 c D. In daro igitur A 3c D circule
quadratum A3cD delcriptum en. (119:1 facere oportebat.

PROP. VIL PROBL.
Circu datant rirrulum quadrant m defcribere.

Sit dams circulus ABCD. Oportet circa A 3cv circulum
quadratum defcribere. Ducantur cire
metri Ac 31) ad rectos inter le angulos,

uli A3CD duæ dia-

c, D ducantur circulum A3CD ç; A 3
.x7.unii.’conringenteso ra ou HK x3.

Quoniam igitur FG contingrr
Circulum ABCD, a centro au-

" rem E ad contaâum qui eft 3
i 18.1erm.ad A ducirur 3A, erunr Ivan-

guli ad A reâi. eadem ratione,
8c.anguli ad punéta 3, c, D re- H,
a; funr. 8: quoniam angulus A33 reéi:

c 3.8.primî. retiras E36; erit on ipfi Ac parallela c.

8C pet punéta A, 3,

l ,E D
C Yus cit, cil autem 8c

eadem ratione, 8c
AC parallela dt FK. fimiliter demonfirabimus 8: utramque
ipfarum GF HK ipfi 33D parallelam etTe. quare 8: GF el’c

dgo.primi.parallela Hic. uparallelo ramma igitur funt 6K ce AK 33
U www-3K, ac propterea GF qui cm cit a æqualis Hic, ou veto ipfi

3x. 8: quomam Ac æqualis ef’c un; (cd Ac quidem attique
ipfa-



                                                                     

[.1333 IVQ 89’.
ipfarum CH FI: cit 4 æqualis; 3D veto æqualis utrique GF
11K, 8: urraque en tu: urtique ce HK æqualis erit. acqui-
larerum igitur cit FGch quadrilaterum. Dico 8: rectan-
gulum effe. ngpniam enim parallelogrammum cit (:33 A,
arque efl: reâus AEB angulus, 8: ipfe AGB reüus erit t. Si-
militer demoufirabimus angulos etiam ad punâa H x F
reétos effe. rectangulum igitur ei’r quadrilatçrum FGHK. de-
monltratum autem efi: 8: æquilaterum. ergo quadratum fit
ueceffe cit, 8: defcriptum cit circa circulum ABCD. Circa
datum igitur circulum quadratum defcriprum cit. Œod
facere oportebat.

PROP. VIH. PROBL.
In dura quadrato cirrulum defrribm.

Sitdatum uadratum ABCD. Oportet in quadrato A3CD
circulum de cribere. Secetur utraque ipfarum AB A D bi- . t
fariam tinaguuétis F, E. 8: pet E quidem alterutri ipfarumt l°-P""î"-
A3 CD par Ielatducatur EH: per F veto ducatur ne pa- . ,
rallela balterurri AD 3C. pa- A la; n - fi 3’-P"""r
rallelogtammum igitur eir u-
numquodque ipforum AK x3 f X
AHHDAG cc 3GGD:8: F G lK ilatera ipforum quæ ex oppo-
fito, funt æqualia r. Et quo- K j a 34.primî. .
niam DA efl: æqualis A3; 8:
ipfiusquidem An dimidium efl: B H C
A3, ipfius veto A3 dimidium AF; erit AE ipfi A? æqualis.
quare 8: oppofita larera æqualia funt. ergo un ef’c æqualis
sa. (infiltrer demonl’rrabimus, 8: urramque ipfarum GH
6K utrique FG GB æqualem elfe. quatuor igitur on GF
on GK inter fe funt æquales. itaque centre quidem G, in-
tervalle autem unius ipfarum GE GF on GK circulus de-
feriptus etiam per reliqua tranfibit punéta, 8: retiras lineas
A3 3c CD DA continget; propterea quod anguli ad E, r, H, K,
reâifunt; fi enim circulus fecabit retiras lineas A3 3c c D
DA, quæ ab extremitate diametri circuli ad rectos angulos
ducirur intra circulum cadet; quod dei]: abfurdum. nom! 16.rerrii.
igitur centre quidem G intervallo autem unius ipfarum CE.
GF ou on: circulus defcriptus reâaslineas A3 3c CD DA
feeabit. quare ipfas necefi’ario continget; rat ne erit de-
fcriptus in quadrato A3CD. In daro igitur qua taro circu-
lus del’Criptus cit. Œod facere oportebat.

PROP.
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P ROP. IX. PROBL.

Circu dutum quadratum circulum defrribere.

Sit datum quadratum A3CD. Oportet circa A3CD qua-
dratum circulum defcribere. Jungantur Ac 3D quæ fe
invicem in punéto E fecent. Et quoniam DA e æqualis
A3, communis autem Ac; duæ DA Ac duabus 3A Ac av
quales funt, 8c balis Dc æ-
qualis bali 3c; erit angulus A.

t î-PîîmînDAc angulo BAC æqualis a. A , ,
angulus igitur DA3 bifariam E
feétus cit recta linea A c. fi- D
militer demonftrabimus u-
numquemque angulorum ABC l B c3 c D c D A reêtis lineis A c
D3 bifariam ferËtum clic. quoniam igitur angulus DA3 an-
gulo ABC en: æqualis, arque ef’r anguli quidem DAB di-
midium angulus 3A3, angulivero ABC dimidium 33A; ô:
EAB angulus angulo EBA æqualis erit. quare 8: lattis EA

F 6- Ptîmî.lateri EB CH: 5 æquale. fimiliter demonfirabimus 8: utram-
que rectarumlincarum 3c En unique EA En æqualern elle.
ergo quatuor redît-.3 lineæ EA EB 3c 3D inter fe mur æ-
quales. centre igitur E, intervallo autem unius ipfarum 3A
E 3 E c 3D circulus defcriprus etiam pet reliqua punâa
rranfibir; arque erit defcriptus circa ABCD uadratum. de-
fcribarur ut A3CD. Circa darum igitur qua ratum circulus j;
defcriptus cit. (Æpd facere oportebat. ;

PROP. X. PROBL.
Ifofceler triangulum ronflituere, habens utrumque lingule

rum qui funt mi bafim, duplum reliqui.

* Exponatur recta uædam linea A3, 8: fecetur in c pun- l
au. recuit-6m, ira ut reâangu nm contenrum fub A3 3c æqualetfit

ei, quod ex CA defcribitur,
quadrato : & centra quidem
A, intervallo autem A3 circu-
lus defcribarur Boa, aptetur-

I que in BDE circulo recta li-
i 1- hum-nez: BD æ ualisâ ipfi Ac quæ

non cit major diametro circuli

. 333: 8:jun&is DA Dc, cir- .G in hlm". ca ADC triangulum acirculus ACD defcribatut. itaque quo-
niam reétangulum A3 3c. æquale ei’t quadrato quod fit ex

A c;

y. fifi H.J" .-.- ..



                                                                     

L133]: 1V. grAc; æqualis autem ei’r AC ipli BD; erit fub A3 3c métan-
gulum quadrato ex BD æquale. 8:.quoniam extra circulum
ACD fumptum efi: aliquod punctum 3, 8: à punéto 3 in
circulum ACD-cadunt duæ reéræ lineæ 3CA BD, quarum
altera quidem fecat, altera veto incidit, arque cit re-
âangulum fub A3 3c æquale quadrato ex 3D: recta li-
nea BD circulum ACD d continger. uoniam igitur 3D con- d 37. terril.
ringit, 8: à conraéta ad D du6ta e DC t erit BDC angu- u
lus æqualis e ei qui in alterno circuli egmento conlti-e 314m"-
ruitur, videlicet angulo DAC. quod cum angulus BDC æ-
qualis fit ipfi DAc, communis apponatur CDA; totus igitur
3DA cit æqualis duobus angulis CDA DAC. led ipfis CDA
DAc exterior angulus 3CD ei’tfæqualis. ergo 8: 3DA æ-I armai
qualis où ipfi BCD. fed BDA angulus efigæqualis angulos arrimi-
CBD, quoniam 8: lattis AD lateri A3 cit æquale. ergo 8:
D3A ipfi 3CD æqualis erit. rrcs igitur an uli 33A 33A
3CD inter le æquales funr. 8: quoniam angu us DBC æqua-
lis eii angulo 3CD, 8: latus 3D lateri DC cit b æqualc. (en 3D h 5 Primi-
ponitur æqualis ipfi CA. ergo 8: CA cit æqualis CD. quare
8:an lus CDA æqualis ei’r angulo DAC. au li igitur CDA
DAc imulfumpriipfius anguli DAc duplices unr. en autem
8: BCD angulus angulis c DA DAC æqualis, ergo 8: 30 D
duplex cit ipfius DAC. fed 3CD cit æqualis alterutri ipfo-
mm BDA D3A. quatre 8: uterque 3DA D3A ipfius DA3
ei’t duplex. Ifofce es igitur triangulum conflitutum cit ADB
habens utrumque eorum angulorum qui (un: ad bafim, du-
plum reliqui. Quod facere oportebat.

PROP. x1. PROBL.
In data circula pentagonur’n aquilnterum é aquiunçulum

defcrilzere.

.. Sir datus circulus A3CDE. Oportet in ABCDE circulo
pentagonum æquilarerum 8: æquiangulum defcribere. Ex-

ponatur triangulum ifofceles Arua habens urrum ne e0-
rum qui funt ad ba un au r

I

x

angulorum, duplum a anguli B
qui cit ad r: 8: defcribatur
in circulo A 3 c D E triangu-
lo FG a æquiangulum i rri- G H 6 a. hujus.
angulum ACD, ira ut angulo
quidem qui en; ad F æqualis fit angulus CAD; unique
verorpforum qui ad c a, fit æqualis uterque ACD CDA. 8:

uterque

a Io bujus.
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uterque igitur ACD CDA anguli en) en: duplus. facetta:

c 9- PHmLuœrque ipforum ACD CDA bifariam c redus lineis CE DE:
8c A8 ne DE EA jungantur. Qpniam igitur uterque
ipforum A c D c D A duplus A

cg: ipfius CAB, 8c feéti funt
bxfarxam mais lineis c E D n, P
qumque anguli D A c A c a j B
ne!) cm; [un Inter (e funt -
æ ualcs. æquales autem an-

u gu 1 En ça ualibus circumte- G H
416-œrtu.rentns m lflunt 4. quinque

n igitur circumfcrentiæ A a BC c1) DE RA æquales funt in-
  z9- tmmœr (e. fed æquales circumferentias e æquales reflæ huez

fubtendunt. ergo ô: quinqua mâta: lineæ A! 8C c1) DE
tu inter fe æ ualcs funt. æquilaterum igitur et]: mens
pentagonum. ico 8c æquiangulum cire. Œoniam enim
circumferentia A8 æqualis CR circumferentiæ DE, commu-
nis apponatur 3cv. cota igitur ABCD circumfercntia toti cir-
cumt’ercntiæ E D c B cit æqualis, ô: in circumfercntia qui-
dem ne]; infifiit angulus un), in circumferentia vero
une]; infiPcit au. ergo a: au. angulus en æqualis an-

fz7. mm, gulo AEDf. eadem ratione 8c unufquifque angulorum ABC
BCD c1) a unicuique ipforum au: AED CR æqualis. æ-
quian um igitur ef’c ABCDE pentagonum: aficnfum au-
tem e 8c æquilaterum effe. (figue in dato circulo penta-
àonum æquilaterum,8c æquiangulum defcriptum CR. (Eau!

cere oportebat.

PRO P. XII. PROBL.
Circu (14mm cimdum pentagonum aquilaterum (5’ 4un

angulum defiribere.

Sic dams circulus ABCDE. Oportet circa circulum un)!
pentagonum æquilaterum 8c æquiangulum defcribere. In-

. w n, telligantur pentagoni in circulo defcripti I angulorum pun-
hujus. ôta cire mon, ira ut circumferentiæ A8 ne en DE EA (in:
5 www, æquales; 8c pet punéta A,B,C,D,E, ducantur bcxrculum con-

tingentes sa me KL LM MG, 8c fumpto circuli ne)»
centre F, jungantur FB px 1re FL FD. Œ’oniamigitur
méta linea K L contin it circulum ABCDE m punào ç,
8c à centre F ad conta um qui dt ad c duaa efi: PC, eut

r 18.tertîi. se ad ipfam KL erpendicularisr. reétus igitur cf: uterque
angulorum qui un: ad c. . eadem ratione 8c anguli qui ad

I punéta B n feCti faut. a: quoniam reaus angulus cit chx,
qua ra-
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1.1321 1V. 95quadratum quod fit ex F K æquale d efi quadratis ex p cdç7.primî.
CK. 8: ob eandem caufam quadratis ex F8 BK æqua-
le cfl: ex r K. quadratum. aquadrata igitur ex F c CK A A
quadratis ex F B B K æqualia "
lum, quorum quod ex FC H Hci quoa ex FB efl æquale.
ergo reliquum quad ex CK B
reliquo quad ex me æquale
erit. æqualis igitur en; si: K C L
ipfi ex. 8c quoniam F8 cit æqualis PC, communis autem
FK, duæ a? ne duabus CF FK æquales finit; 8: bafis a: . .
efl: æqualis bafi ne; erit angulus c itaque un: anguloc lima":
KFC æ ualis, angulus vero en angulo FKC. duplus
igitur e angulus ne anguli KFC, 8c angulus BKC du-
plus ipfius FKC. eadem ratione, 8c angulus cru anguli
en cit duplus: angulus vero CLD duplus anguli ou.
a: quoniam Circumferentia ne circumferentiæ on cit æqua-
lis, 8c angulus BEC angulo en) æ ualisferit. arque &th5;
angulus (luidem BFC anguli KFC uplus: angulus vero
DFC dup us ipfius LFC. æqualis igitur efi: angulus’ KFC
antrulo en. itaque duo triangula funt nec FLC, duos an-
gu os duobus angulis æquales habentia, alterum alteri, 8c
unum latus uni lateri æ uale uod ipfis commune cit FC :
ergo 8c reliqua lattera te iquis ateribus æ ualia habebunttg ü-Pîîmî-
&reliquum angulum reliquo angulo æ ua cm. reâa igitur
linea KG en: æqualis reâæ CL, 8c angu us FKC angulo ne.
8c quoniam KC cf: æqualis CL, erit KL ipfius KC dupla.
eadem ratione, 8c Hic ipfius B K dupla oflendetur. rurfus .
anomam me ofienfa et): æqualis ipfi KC, arque cit KL qui-
em dupla. xc, me vero ipfius BK dupla: erit HK ipfi

KL æ ualis. fimiliter 8c unaquæque iptarum GH GM ML
oflen etur æqualis unique HK KL. æquilaterum igitur cit
GHKLM pentagonum. Dico etiam æquiaugulum efie. Q19-
niam enim angulus Etc cf: æqualis angulo ne; 8c ofieng
fus cit angulus HKL duplus ipfius nec; ipfius veto FLC
duplus KLM: erit 8c HKL angulus angulo 18L»: æqualfs.
fimili ratione oflendetur 8c unufquifque ipforum me HGM
cm. unique HKL KLM æqualis. quinque igitur anguli cm:
HKL KLM LMG MGH inter fe æquales funt. Ergo æqui-
angulum cit GHKLM entagonum. ofienfum autem efi:
etiam æquilaterum e e: 8: defcriptum cit circa 43cm:
Circulum.- qud facere oportebat.

PROF:
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PROP. XIII. PROBL.
.In data pentagono, quad aquilaterum à æquidngulum fit,

c 9 .primi.

b 4. .primi.

c u.primi.

d 26.primi.

c 16.tertii.

circulum defcriberc.

Sic datum pentagonum æquilaterum ô: æ uiangulum
ABCDE. Oportet in A BCDE pentagono circu um defcri-
bere. Secetur uterque angulorum BCD CDE bifariamt
métis lineis CF DE; 8c à puna-o F in quo conveniunt in-
ter fe CF DF ducantur reflue lineæ F8 FA FE. Œoniam
igitur 8C CR æqualis c D,
communis autem CF, duæ ne
CF, duabus DC CF æquale
faut, ô: angulus BCF CR æ-
qualis angulo DC F. bafis igi-
tur BF bafi FD CR bæqualis,
6c B Fil: trianguluml uale
trian o DCF &rei 111 an-
guli âiquis au; lis æâuales, c K D
quibus æqualis. atera fubtenduntur; angulus igitur an an-
gulo cDF æqualis erit. a: uoniam angulus cm: anguli
CDF CR duplus, 8c angulus qu1dem CDE angulo ABC æqualis,
angulus vero CDF angulo CBF æqualis; erit 8c CBA angu-
lus duplus anguli en, ac propterea. angulus ABF angulo
CBF æqualis. angulus igitur ABC bifariam feétus CR reâa
linea BF. fimiliter demonRrabitur unumquem ne angulo-
rum un AED reôflslineis AF FE bifariam eàumeffc.
à punéto F ad reâas lineas An ne CD DE EA ducantur
cperpendiculares FG FH Fic FI. FM. a: quoniam angulus
HCF CR æqualis angulo KCF, CR autem 8c rCétus Flic
reéto FKC æqualis: erunt duo triangula FHC me, duos
angulos duobus angulis æquales habentia, &nunum lams
uni lateri æquale, commune fcilicet utrifque FC, quod uni
æqualium angulorum fubtenditur. ergo ô: reliqua. latent
reliquis’lateribus æqualiad habebunt, arque erit perpendi-
Cularis PH pqrpendiculari FK æqualis. fimiliter oRendetur
a: unaquæque ipfarum FL FM FG æqualis unique PH FK.
quinqua igitur reétæ lineæ FG FH FK FL FM inter fe æ-
quales funt. quare centre F intervallo autem unius ipfarum
FG FH FK FL FM, circulas defcriptus etiam par reliquat
tranfibit punéta, 8c métas lineas AB ne CD DE EA con-
tinget; propterea quod anguli ad GHKLM reéti funt. fi enim
non continget, fed ipfas fecet, quæ ab extremitace diame-
tri circuli ad reôtos an ulos ducrtur, intra Circulum cadet,
quod abfurdume Cfl"e o enfum CR. non igitur centro. F, 8:

- » inter-
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intervallo uno ipforum punôtorum GHKLM circulus de-
fcriptusreâaslineas AB ne CD DE EA fecabir. quare ip-
fas cdntingar neceffe CR. defcribatur ut GHKLM. In dato
igitur pentagono quod CR æquilaterum, 8c æquiangulum
circulus defcriptus CR. Quod facere oportebat.

Cor. Si duo anguli proximi figuræ æquilateræ 8c æqui-
au la: bifecentur,& à unéto in quo ceèuntlineæ angulum
bi ecantes,ducantur re ælineæ ad reliques figuræ angulos,
omnes anguli figuræ Crunt bifeéti.

PROP.XIV. PROBL.
Circu datum pentaganum quad aquilaterum (9’ aquiangug

lum fit, circulum deftriben. *
Sitldatum pentagonum æquilaterum 8c æquiangulum

ABCDE. Oportet Cires. pentagonum ABCDE Circulum de-
fcribere. Secetur uterque ipiorum BCD CDE angulorum
bifariam n reétis lineis CF Fi): A a 9.primi.

unufquifque angulorum CDA
BAC AED redus lineis FF FA
FF. bifariam 6 feétus erit. Et

quoniam angulus BCD angulo .con CR æqualis; arque CR anguli quidem BCD dimidium
angulus FCD, anguli veto CDE dimidium CDF; erit 8:
FCD angulus æqualis angulo FDc, quare 8c latus CF lateri

8c à punâo F in quo conve-
niunt reétæ lineæ, ad punél’a. z R E
B A E ducantur FB FA FE- 6: 3 v

c
re&æ lineæ FA FB FC FD FE inter (C æquale unt. ergo
centre F, 8c intervallo uniusipforum FA F3 Fc FD FF., Cir-
culus defcriptus etiam per reliqua tranfibit punéta: arque
erit defcriptus circa pentagonum ABCDE quod æquilaterum
CR 8c æqulangulum. defcribatur, 8c fit ABCDE. Circa da-
tum igitur pentagonum æ uilaterum 8: æquiangulum cir-
culas defcriptus CR. (li-o facere oportebat.

PROP. XV. PROBL.
’In data circula hexagonam aquilnerum, Û aquiangulum

defcriben. ’
Sit datas circulus ABCDE F. Oportetiin circuli AFCDEF

hexagonum æquilaterum 6c æquiangulum defcnbere. Du-

’ catur

915

6 Cor. pre;
«dans:

.FD CR æquale c. fimiliter demanrabitur ô: unaquæque ip-c 5* P’Îmï-R

.farum F8 FA Fa æqualis unicuique FC F1). quia ue igitur
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catur circuli A BCDFF diameter AD, fumaturque centrum
circuli c - 8c centro quidem D, intervalle autem ne. cir-
cuius dei’cribatur accu, junétæ EG CG ad punéta e F
producantur, 8c jungantur An 3c on
DE E F FA. Dico hexagonum ABCDEF
æquilaterum 8c æïiangulum CRC. m9-
niam enim opun urn centrum CR A ne
DEF circuli, erit en: ipfi GD æqualis.
rurfus quoniam D centrum CR circuli
BOCK, erit DE æqualis DG: (Cd on L
ipfi on æqualis oRCnfa CR. ergo on ipfi
un CR æqualis. æâuilaterum igitur CR
EGD triangulum, i coque tres ipfius an-
guli son en: DEG inter fe æqualest

. . funt, a: funt trianguli rrcs anguli æqua-
5 31’P"mh les bduobus mais. angulus igitur EGD

duorum reétorum tertia pars CR. fimiliter oRCndCturôc
me duorum reâorum tertia. pars. 8c quoniam méta linea

. ce fuper reâam sa infiRens, an los qui deinceps (un: E06
t lî-Prîml-CG n duobus métis æ uales r C cit ° erit ô: reliquus ces

tertia rs duorum rC 0mm. an li igitur EGD me ces
, , inter Ëfunt æquales. 8c ui mg: ad verticem funt an-

’ IN’"""’guli BGA AGF F6 a æqu es d funt angulis F. c D nec

ces. quare (ex anguli son nec ces BGA ACF Fox
,, inter fC æquale funt. de æquale anguli æqualibus Cir-

"amu’cumferentiis infiRunt t. fez igitur Circumferentiæ A]! ne
f: [en], en DE EF. FA inter (C funt æ iules: æquale autem cir-

9’ icumferentias æquales f reâæ ineæ ifubtendunt. ergo 8C
[ex reâæ linCæ inter fe æquale (in: neceffe CR. ac propre-
rez æquilaterum CR A BCDEF hexagonum. Dico 8C.æqu13n.
gulum CffC. Œomam enim CircumerCntia AF Circume-
rentiæ En CR æqualis, communis apponatur Circumferenj
tia ABCD: tota igitur FABCD circumferentia æqualis CR ton
circumferentiæ unes A. a: circumferentiœ quidem FAncp

fi angulus FED infiRit, Circumferentiæ vero EDCBA infith
:t7-teflfi-angulus AFE. angulus igitur AFE angulo DEF eRsæqua-

lis. fimiliter oRCnantur 8c reli ui anguli hexagoni ABC!)
EF figillatim æquale utrique ip orum AFE FED. ergo æ-

uiangulum CR ABCDEF hexa onum. oRenfum autem CR
. g: æquilarerum CffC: 8c defcriptum CR circulo A ne D FF.

In dato igitur circule hexagonum æquilaterum, 8c æquian-
gulum defcriptuni CR. Quod facere o ortebar.

Ex hoc manifCRum CR hexagoni atus, Ci quæ CR ex
centre circuli æqualC Cffe. 8c fi per punâta ABCDFF con-
tingentes circulum ducamus, circa circulum defcrihlietur

en:

a Cor. 5.
primi.



                                                                     

LIBER 1V. 97hexagonum æquilaterum 6: æquiangulum, confequenter iis
quæ in pentagone dicta flint: 8: præterea fimiliter in data
hexagone circulum infcribemus,ôc circumfcribemus. Qued
faCCrC oportebat.

PROP. XVI. PROBL.
In data circula quindecagonum aquilaterum à guingu-

lum defcribere.

Sir datus circulas ABCD. OportCt in ABCD circulo quin-
dCcagonum æquilaterum 8c œquiangulum defcribere. Sic
Ac latus trianguli a quidem æquilateri in ipfo circulo ABCDI 2- hui"!-
*defcripti, pentagoni- 6 VCI’O æquilateri latus An, quai um igi- 6 l 1- bains.
tur partium CR ABCDF circu-
lus quindecim, earum circum-
fCrCntia quidem A B c, ter-
tia exiRens circuli, erit quin- - B

i que; circumferentia vero A3, E
quæ quinta CR circuli, erit
trium. ergo reliqua ne CR
duarum. fecetur ne bifariam .in punéto et. quare utra uC ipfarum DE ne circumferentia-F 30- Mil"-
rum quintadecima pars C AnCD circuli. fi i itur jaugen-
tes 8E. ne, æquale ipfis in continuum mazas incas in cir-
culo 4 ABCD aptemus, in ipfo quindecagonum æquilatC-d 1. haine.
rum 8: æquiangulum defcriptum erit. Quod facere opor-
rebat.»

Similiter autem iis quæ dicta fun: in ’entagono, fi pet
circul’idivifiones, contingentes Circulum ucamus, circa ip-
fum d ferithur quindecagonum æquilaterum 8c œquian-
gulum ô: infuper dato quindecagono æquilatero 8c sequi-
angul circulum iniCrimeus, 8c circumfcribemus.

f o
* 12 Flint? dcfcfibùurhau Acperpop.pnœd.ficnbndmlnm hexa-

zani i infirÎÔMIÔA verfiu c, hormopfofn «mon incident in

panifia , mm

D

G EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER, FUJINTUS.

DEFINITIONES.
I.

ARS CR magnitudo magniËudinis, miner majoris,
P quando miner majorem metiturr

Il.
Multiplex CR major minoris, quahdo majorem minor

metitur. Il!
Proportio feu ratio CR.duarum magnitudinum ’ufdem

generis, fecundum quantitatem, mutuaquædam ha irudo.

1V. -
Proportionem habere. inter fe magnitudines dicuntur,

quæ multiplicatæ (C inv1cem fupCrare poiTunt.

V.
In eadem prOportionC magnitudines efl’e dicuntur,prima .

ad feeundam 8c tertia adguartam, quando primas &tertiæ
asque muitiplices, fecun æ 8c quartæ æun multiplices
JuXta quamvis multiplicationem, utra ue utramque, ve
ana fuperant, vel Lina zquales funt, ve unà deficiunt, in-
ter fe comparatæ.

VI.
M’agnitudines quæ eandem proportionem habent, pro-

Portxonales vocentur.
El
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LIBER’V.
En ma uituu’inum Proportionaliumdefiuz’tio vul-

go aliud utérprete: traditur, quam Euclide: in E-
lementofiptimo, pro mune"? faluna pofiit. fiil. 4

Magnitudines dicuntur Cffe proportionales,
quando Prima Secundæ a Tertia (bancs: acque-
multiplex CR, vel eadem pars, vel Cæ em partes.

Sed ban definitio Numerù C5 quantitatiàu: com-
men furabiliâzu tantum rompait; Àdeoque cum ’0-
uiverfalz’: non fit, rafle au Euclide in [me elementa
omnium Propartirmdlium pro rietater tradituro re-
jicitur; 65’ aliageneralàfub iituitur enduit magni-
tudinumfiecia’ congruent. lateri»: multum labarum:
Interprete: ut Definitiauem bic [qui au Euclide ex-
pofitam, ex vulgo, reæpta numerorum Proportion-
lium definitione demonflreut 5 fadfàciliur malta bCC
au illufluit quam illa. ab bac. æadfïç oflendetur.

Primo Sint ABCD quatuor mugnitudiner quæ
faut in eadem intime ; prout in defiuz’tione fra ma-
guitudiue: in eadem ration: eflê exponuntur. Sit ne
Prima. multiplex ficunu’æ, dico ë tertiam eau m
fifi mnltipliqem ElgarM. Sit ex. gr. A æquali: y a,
au C æquali: 5 D. Capiatur numeru: quihlæt w.
gr. a. par quem Multiplz’cetur y

63 produflu: fit 10: Et magni- A: 3;: c: D
Auditeur» A (9’ C Prime (5 Ter- .
tic: capiantur erque multiplies: 25 103 7-0 10D
aA 2c. Item magnitudinum 36 D Secundæüâèz’ar-

tu capiantur æque multipliez: I on, t3 I on. Et per-
defin. quintum,fi zAfint æçualer r on,.eruut 20. n-
guale: 10D. ut quia A efl quintuplent ex bypatbcfi
gifla B, erunt 2A æquuler IOB. mule 56 20 æquule:
1013.5 c æqualis 51), hoc a]! erit c quintuplent" ip-
fiu: D. q. e. Il

G z SC-

9:9

in Ail-A44-
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Evcnrors ELEMENTORUM
Secundo. Si A fit par: quævi: ipfiu: B, erit

c eadem par: ipfiw D. Nam quia ejt A ad 3,11210:
c ad D. cum ue A fitpar: quædam ipjiur n, erit a
multiplex ip tu A; mien ue par priorem tufum D
erit eadem multiplex ipzm c, 85 proinde c ea-
dem p2" erit Magnitudimîs D, ut ejl A ipfiu: n.

. e. .
q Tertio. Sit A æquali: quatlibet quarumvir
partium B. dito (9’ c Je æqualem totidtm
fimilium [Minium ipfiu: D. v. gr. A in fi tontinent
quartant partent ipjîu: B quinquier; lm ejl, fit
un æqualis 33, dico 65 c eflè æqualem 30. Nam
quoniam A ejt æquali: in; multiplicarula utrum-
que par 4, erunt 4A «squale: 53. Capiuntur ita-

Tertiæfcil. 4A (5 4c; item a- A: B" c: D’
’Iiæ æque multiplia: Secundæ C5

&artæfiil. in 5D. Opter de; 4A in 4c in
finitiouem, fi 4A [lut æquule: in, trum 4c æquæ
le: 5D. ut ajlenfum efl 4A æquule: Cflè in. aden-
que C5 4c æquale: erunt 5D, ü C æqualis in.

. e. .
q Univerfaliter fit A æquali: in, erit c æquali;
D. multiplicantur enim A ü

cpzrm. Et n üDpern.
Et quoniam efl A æquali: n mA m, i mc m,
B, erit mA æquali: un; un-
de par defî stam erit mc æquali: nD ; 69’ c æquali!

9D. q! ce de vm

Bi: C: Du

vu, i
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LIBBR. V.
VII.

ngndo autem asque multiplicium, multiplex quidem
prima: fuperaverit multiplicem (ecundæ, multiplex vero
tertiæ non fuperaverit multiplicem uartæ, tune prima ad
fecundam majorem proportionem ba erC dicitur quam ter-
tia ad quartam.

VIII.
Analogia CR proportionum fimilitudo.

1x. v
Analogia vero in tribus terminis ad minimum confiRit.

X
Quando tres magnitudines proportionales flint, prima ad,

temam,duplicatam proportionem haberC dicetur ejus quam
hath ad fecundam.

XI.
Qiando autem quatuor magnitudines funt proportiona-

les, prima ad quartant, triqlicatam habCrC proportionem
dicetur ejus quam 119.th ad ecundam, 8c fempCr deinceps,
una amplius, quoad analogia procefferit.

XII. .Homologæ, vel fimilis rationis magnitudines, dicuntur
cantecedentes quidem antecedentibus, confequentes vero
confequentibus.

XIII.
Alterna feu permutata ratio CR fumptio antecedentis ad

antecedentem, 8: confequentis ad confequentem.

XIV. "Inverfa ratio CR fumÆtio confequentis ut antecedentis,
ad antecedentem, ut a confequentem. C

XV.
Compofitio rationis CR fumptio anteceantis unà cum

Confequente, tanquam unius, ad ipfam confequentem.

XVI.
Divifio rationis CR fumptio exceiTus quo antecedens fu-

perat confequentem, ad ipfam confequentem.

G 3 XVII;

la!
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XVII..

Converfio rationis CR fumptio antecedentis ad excefi’um
quo anteccdens ipfam confequentem fuperat.

k XVIII.Ex æquo five ex æqualita’te ratio CR, cum plurCs magni.
aldines extiterint, 8c aliæ ipfis numcro æquales, quæ binæ
(umantur a: in eadem proportione, filerirque ut in primis
magnitudinibus prima ad ultimam ita in recundis magnitu-
dimbus prima ad ultimam: vel a iter, CR fumptio extre-
marum pCr fubtra&ionem mediarum.

XIX.
Ordinata proportio CR, quando fuerit ut antecedens ad

confequentem, ita antecedens ad Confequentem; ut autem
confequens ad aliam quampiam, ira confequens ad aliam
quampiam.

XX.
Perturbatavero proportio CR, quando tribus exiRentibus

magnitudinibus 8c aliis 1pfis numero æqualibus, fuCrit ut in
Primis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ita in
ecundis’magnitudinibus antecedens ad confequentem, ut

autem in primis ma nitudinibus confequens ad aliam quam-
piam, ita in fecun la alia quæpiam ad antecedentem.

AXIOMATA

Il I, E’ufdem five æqualium 2:un multiplices inter fC æqua-

les ,unt. ,Il.
QLamrn eadem æque multiplex CR, vel quatum æquales

flint a:un multiplices, 8: ipfæ inter (C funt æquaies.

PROPOS’ITIO I. THEOREMA.
Si funin: quottunque magnitudiner quottunque magnitudi-

mtm, æqualium mantra, fingula fingularum «que mul-
tiplicer; quotuplex a]? une magnitude unira, remplîtes
"un: (9’ mue: omnium,

Sint quotcunque magnitudines A a cn,’quotcunque mac
l guitudinum a F, æqualium numero, fingulæ fingularum æ-

que
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L’ l a a n V.
multiplices. Dico quotuplex CR As ipfius a, totuplicCs elfe
(se A8 en limai ipfarum a F fimul. Quoniam enim An æque
multiplex CR ipfius a, ac CD ipfius F; qu0t
magnitudines funt in An uales ipfii E, A
toc erunt 8c in en æquale ip l F. Dividatur
An quidem in partes ipfi 1-: æquales, quæ e I

Efiat AC CF, 8: CD dividatur in partes æ-
quale i fi F, videlicet en HD. erit igitur B h
multitu o partium CH un æqualis multi?
tudini ipfarum AC ce. 8c quoniam AC CR
æqualis E, 86 CH æqualis F, erunc a: AC c
c æquale a ipfis E -F. eadem ratione quo-
niam GB CR æqualisls, se un ipfi F; trum
C3 un squale nipfis n F. quot funt itaque H
in A8 æquale ipfi F, tot funt 8c in A8
en æquale iplis a F. ergo uotuplex CR AB F
ipfius a, tomplices Crunt à: An CD fimul D

. ipfarum F. F fimul. Si igitur tuerint quorcun-
que magnitudines quetcunque magnitudi-
uum, æqualium numero, fingulæ fingularum a;un multi-
plices, quotuplex CR una ma ’tudo unius, totuplices e-
runt 8c omnes omnium. Quo demonRrarC oportebat.

PROP. Il. THEOR.
Si prima [cumula 4un multiplex fum’t 4c renia quarta,

fuerit autem (9’ quinte faunule 4un multiplex ut fauta
quarta 5 erit etiam rampofim prima cum quintu [empila
igue multiplex 4c renia cum [and quurtu.

Sit prima A! Cecundæ c æque multiplex, ac tertio. DE
quartz F. Sir autem 8c quinta BG A
fCCundæ C :2un multiplex , ac
lima sa quarta: F. Dico a: coulpe-
fitam primam cum quint: Ici]. A G B
feeundæ c a:un multiplicem elfe, E
ac tertinm cum fexta (c. un quar-
ta: F. (hi-miam enim An æque mul- I I
tiplex CR c, ac DE ipfius F; quot
magnitudines funtl in A a æquale G c H F
C, tot erunt 8c in DE æquales F. eadem ratione 8: quot
font in 3C æquales c, tot 8: in EH erunt æquales F. quot
igitur fun: in tora AC æquale c, tot erunt a: in ton DH
æquales F. ergo quotuplex ex AC ipfius c, totuplex CR 8c

A on

D

:03

4 Minima.
primi.
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DHÎ fins F. 8c compofita igitur prima cum quinta AC fe-
cunilaæ C æque multiplex erit, ac tertiam cum fexta ou
quartz F. Qytre fi prima fecundçæque multiplex fuerit,
ac tertia quartz, fuerit autem 8c quinta feeundæ æque mul-
tiplex, ac fexta quartz; erit compofita quoque prima cum

uinta æque multiplex feeundæ, ac tertia cum fexta quartas.
arod oportebat demonRrarC.

PROP. IIl. THEOR.
Si prima [nantie arque multiplex fuerit a renia quam;

fumantur autem .2un multiplia: prima 6* terris; erit
é au: aquali, famptarum attaque utriufqu: que mul-
tiplex, site" quidem friande, aliam une quarte.

Sit rima A feeundæ a æque multiplex ac tertia C quartæ
D: 8c umanturipfarum A C æque multiplices FF CH. Dico
E F æ ue multiplicem T
elfe ip lus a ac GH ipfi- F7

us D. Œoniam enim
EF æque multiplex CR p H
iplius A, ac en ipfius c,
quot magnitudines funt K

in F. F æquale A, rot J.erunt 8c in CH æquale ’ . »
C. dividatur E F qui-.

dem in magnitudines , .. Iipfi A æquale a: KF; E A. B G c D
C H veto dividatur in
magnitudines æquales c, videlicet CLILH. erit igitur ipfa-

l rum me KF multitude æqualis multitudini ipfarum GL Lu.
6c quoniam :2un multiplex CR A Épfius n ac c ipfius-D; æ-
qu is autem EK ipfi A, 8c CL ip 1C; erit me æque mul-

t tilplex ipfius p, ac GL ipfius D. eadem ratione æque multi-
p axent KF ipfius a, ac LE ipfius D. quoniamigitur prima
EK feeundæ B æque multiplex CR, ac tCrtia CL quartz D;
CR autem 8c quinta KF fecundæ B æque multiplex ac fexta

. LH uartæ D: erit 8c compofita prima cum quinta EF, fe-
u a. hüercun æ n :2un multiplex A, ac tertia cum fexta CH, quartæ

D. Si igitur prima feeundæ æque fuerit multiplex ac terri:
quartæ, fumantur autem primæ 8C terriez æque multiplices:
erit 8c ex æquali, fumptarum utraque utriufque æque mul-
tiplex, altera quidem fecundæ, altera veto Quartz. led
olicudiffc oportuit.

iPRon



                                                                     

LIBER V.
PROP. 1V. THEOR.

Si prima 4d facundum eandem [24th proportionem quam
Îfl’tid au quurmm: à raque multiplices prima Ù territ
4d que multiplices faraude (’9’ quarte, juxru quumvu
multiplicationem, eandem proportionem haletant, inter
f: tomparata.

Prima A ad feeundam B eandem proportionem habeat
quam tertia C ad quartam D: 8c fumantur ipfarum quidem

A C utcun uC neque multipli- ..ces F F; ip arum vero a D aliæ
utcunque æque multiplices C H.
Dico E ad G ita elfe ut F ad H.
Sumantur rurfusipfarum a F æ- A J.que multiplices K L, 8c ipfarum
C H 22un multiplices M N. Q19-
niam igitur a æun multiplex CR
ipfius A, atun F ipfius C; fu-
muntur autem ipfarum E F æque
multiplices K L: erit K æque
multiplâx a ipfius A, atque L iplî’î- I
us C. ca emrationCM a: uem -
tiplex erit ipfius n atquâNipfius K E A 3 G N
D. 8c quoniam Cil: ut A ad n ira ’ --
cad D. fumptæ autem fun: ipfa- F
mm A c æun multiplices K L;
St ipfarum a D aliæ utcunque æ-

un multiplices M N : fi 5 K fu- **perat M, fuperabit 8c L ipfam N;
&fiæqualis æqualis; 8: fiminor - ..
miner. funtque x L quidem ipfa-
rum F. F æque multiplices; M N
vero ipfarum G H aliæ utcunque
æque multiplices. ut igitur F. ad ..
G rial erit F ad H. (2ng fi pri- l Jma ad feeundam eandem habeat F C D H
proportionem quam tertia ad L
quartant: de 9:un multiplices primæ ac tertiæ ad æque
multiplices fecundæ ac quartæ, juxta quamvis multiplica-
tionem, eandem proportionem habebunt,’inter fe com-
paratæ. (bled demonRrarC oportebat.
I Œoniam igitur demonRratum CR fi K fuperat M, 8: L
spfam N fuperare; ô: fi æqualis, æqualem elle, 8: f1 miner,

minorem:

.r

le;

a 3. links.

t r. Defin.
bujus.
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minorem; cenRat etiam fi M fuperat x, 8c N fupCrarC ipfam
L; 8C li æqualis, æqualem elfe; 8c fi miner, minorem; ac

r r. Mn. propterea ut C ad E rita elfe a ad F.mon.

Car. Ex hoc manifCRum CR, fi quatuor magnitudines fait
proportionales, a: inverfe proportionales elle.

PROP. V. THEOR.
Si magnitude magnitudinit que multiplex fit arque 4614M

allure : à reliquat reliqun asque multiplex erit un tolu
tatiut.

Magnitude AB magnitudinis en æque multiplex fit at-
que ablata AF. ablatæ CF. Dico 8c reliquam un reliquæ tu
æque vmultiplicem elfe atque totam A B
totius C D. Cèibotuplex enim CR A3 ipfius A G
CF, totuplex a: 8c ne ipfius CC. 8c quo- -

. niam AF. æque multiplex CR CF atun E B 1
4 h humjpfius CC; erit 4 AF. :2un multiplex CF, E c

ac A8 ipfius CF; ponitur autem æque mul-
tiplex A F. ipfius, C F, ac A n ipfius CD. F

U æque multiplex igitur CR A8 utriufque CF
h:m°mvc D; ac propterea CF ipfi CD CRûæqua-

""- lis. communis auferatur CF. reliqua igi- à D A
tur C C æqualis CR reliquæ D F. itaque
quoniam AE æque multiplex CR CF, ac un ipfius CC, Clique
CC æqualis DF; erit Anæque multiplex CF, ac un ipfius PD-
æque multiplex autem ponitur AF. ipfius CF, ac As ipfius
CD. ergo En CR æque multiplex FD, ac AB i fias ce. ô:
reliquat igitur au reliquæ FD æque multiplex C , atque rota
An totius CD. (11ng fi magnitude magnitudinis neque mul-
tiplex fit arque ablata ablatæ: a: relique. reliquæ saque erit
multiplex, ac tota totius. Quod oportebat demonRrare.

PROP. V1. THEOR.*
Si du magnitudines durant magnitudinum que multi-

plices fint, à allure quidam fin: enrundem que mul-
tiplia: : nant à relique val eifdem æqualis, val îpfdr
mm .2un multiplices.

Duæ magnitudines A8 CD duarum magnitudinum F. F
asque multiplices fint, 8c ablatæ AC CH earundem fint arque
multiplices. Dico 6c reliquas en un vel ipfis E F æquâlres

e)

w
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elfe, vcl ipfarum æque multiplices. Sir enim primo sa
æqualis E. Dico 8: un ipfi F cire æ-
qualçm. Ponatur ipfi F a: ualis en. 8c
quoniam AG æque mulnp ex cit E ac
CH ipfius F; efique GB quidem æqua-
lis E; c1: vero æqualis F; erit A8
æque multiplex "a, ac K11 ipfius F.
æ ne autem multiplex ponitur A8
ip lus E, ac c1) i fins F. egro KH æ-
que multiplex e F, lac en ipfius F.
quoniam igitur utraque ipfarum K8
c n efl saqué multiplex r, erit KH æ-
qualisâcn. communis auferatur CH.
ergo reliqua ne reliquæ HI) cf: æ-
qualis. fed Kc cf: æ ualis r. 8c HD
igitur ipfi F cit æqua 1s; ideoque en
ipfi E, 8c BD ipfi r æqualis eut. Si-
militer demonf’crabimus fi on multi-
plex fuerit ipfius E ’ ô: un ipfius r
æque multiplicem c e. Si igitur duæ
magnitudincs duarum ma itudinum
æque multiplices fiat, 8c a luta quæ-
dam fiat earundem æque multiplices;
erunt 8c reliquæ, vel eifdem æquales,
vel ipfarum æque multiplices. (QI-0d
demonftrare oportebat.

A

G tBD
A

ClB

Ul-A-r--r---e---*---1

PROP. vu. THEOR.
Æquale: ad eandem, eandem habent proportionem, (9’ e4-

dem ad aqualex.

Sint æ uales magnitudines A n,aliz autem quævis magni-
tude c. ico utramque ipfarum A n
ad c eandem proportionem habere:
8: c ad utrnmqnç A a fimiliter cana
dem habere proportionem. Summ-
tuf ipfarum A B æque multiplices
D E, 8: ipfius c au: utcunque mul-
tiplex 1?. Œpniam igitur æque mul-
ti lex cit n ipfius A, ac a ipfius n,
e que A ipfi a æqualis; Ierit.& D
æqualis c a; alia autem utcunque
multiplex ipfius c cit r. ergo
fi D uperat r, au: ipfam r rupe-
rgbir, 8c fi æqualis, æqualis; 8c
fi miner, minot. (St (un: D E qui-

î

l

J

n
3.5
1,

L .

Î

107

K

C

H I I 4 a. bujua.

E F
K à I.Axiom.bujns.

C

H

E F

’ a LAxîom.
hujlu. -

dem
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dem ipfarum A B æque multiplices: F veto alla utcunque

5 f-Defin- multiplex ipfius c. erit igiturbut A ad c, ita a ad c. Dico
11W"- infuper c ad utramque lpfarum An eandem habere pro-

ortionem. Iifdem enim confiruétis fimiliter oftendemus D
1pr E æqualem elfe, fi igitur F fuperat D, ipfam quoque a
fuperabit; ô: fi æqualis, æqualis; 8: fi miner, miner. at-
que cil: F quidem ipfius c multiplex; D a veto alise utcun-
que æque multiplices ipfarum A B. ergol ut c ad A ita
erit c ad a. Æquales igitur ad eandem, eandem ha eut
proportionem, 8c eadem ad æquales. Œod ollendere o-

portebat. ,
PROP. VIH. THEO’R.

Inequalium magnitudinumvmajor ad eandem, majorem b4-
ber proportionem, quam miner: (a eadem ad minora»,
majorem proportionem baba, quam 4d majorem.

Sint inæquales magnitudines, AD, c, 8c fit An major. fit
alla veto utcunque D. Dico au ad D majorem habere pro-
portionem quam c ad D. 8: D ad c majorem habere pro-
portionem quam ad au. QIFloniam AB major efl; quam c,

ponatur ipfi c æqualis a E, oc .cil: A8 excedat c pet A19. itaque F
AE aliquoties multiplicata ma- A

îuê’fef- jor aerit 3mm D. multiplicetur G
p AE quoa fiat ma’or quam D. E

fitque ipfius multiplex FG i fa D Ï I
ma’or. quotuplex autem e FG H K H B c
ip tus AE, totuplex fiat ou ipfius
un, ô: K ipfius c. fumatur etiam Ï
,ipfius D dupla quidem L, tripla P,
8: fic deinceps une am lius,quo-
ad ea quæ fumitur mu tiplex ip-
fius D, fiat prima quæ fit major
quam K; fit ilIa N. fitque M mul-

tiplex ipfius D. proxime minoi- I I
quam N. uomamitaque N pu- -ma multip ex cil: ipfius D quæ N M P L D .
major en: quam x; erit M non ma-
jor quam K, hoc cil: K non erit minor quam M. &fium
æque multiplex fit FG ipfiusym ac GH ipfius un. en: r9

6 1. hujumæque multiplex au ac PH ipfius A135. æque autem multi-
l plcx cil: 1:0 ipfius au ac 1c ipfius c, ergo FH æque multi-

plex cit au, ac K ipfius c 5 hoc cit PH, K ipfarum au à;

I..-v

.. D 1:"



                                                                     

K’, .x. en.

LIBER V. ro’9
funt æque multiplices. rurfus quoniam a H æque multiplex
cil; ipfius E8 ac K àpfius c, ei’tque un æqualis c, erit 896B
ipfi K æqualis c. (a K non minor cit quam M. non igitur: r..Axiom.
G H minor erit quam M, Ted cit ne major quam D, ergo torah]!!!-
PH major erit quam M 8: D. Ted M 8: D limai (ont æquales
ipfi N, quia M cit multiplex ipfius Dipfi N proxime minor,
quare PH major erit quam N. unde cum en fuperat N, K v
vero ipfam N non fuperat, a: funt en 8c K æque multiplices
ipfarum AB 8c c, 8c cit N ipfius D alia. multiplex, ergo a and 7. Defin.
ad D majorem rationem habebit quam c ad D. Dico præ-h"P*°
terea 8c D ad c majorem habere proportionem, quam D ad
An. iifdem enim confiruétis (imiliter ofiendemus N fuperare
K,ipfam veto en non fuperare. arque cit N multiplex ipfius

"D, a: "a x aliæ utcnnque ipfarum au c æque multiplices.
ergo D ad c majorem proportionem habet d, quam D ad A8.
Inæ ualium igitur magnitudinum major ad eandem majo-
rem aber proportionem, quam minor: 8: eadem admirio-
rem, majorem proportionem habet, quam ad majorem.
QLLOd ofiendere oportebat.

PROP. IX. THEOR.
Q4! eandem ropnrtionem habent 4d eandem, inter [a [une

quales; ad quas eadem, eandem [rabat proportio-
nem, ipfe etiam inter fe fun: squales.

Habeat enim utraque i pfarum A B ad c eandem propor-
tionem. Dico A ipfi B æqualem cire. Nam fi non efi’et a:-
-qualis,’ non haberettutraque ipfarum A B l
ad eandem, eandem proportionnent. habet
autem. æqualis igitur ei’c A ipfi a. Habeacp A
rurfus c ad utrumque ipfarum A a eandem i
aproportionem. Dico A æqualem elfe ipfi a. v 1
nifi enim ira fit, non a habebit c ad utram- 1C j a. 1mm,
que A a eandem proportionem. babel: au-
tem. ergo A ipfi B necefi’ario cil: æqualis.
Cluse igitur ad eandem, eandem proportio- B
nem habent, æquales inter fe faut: 8: ad
quas eadem, eandem habet proportionem
ipfæ inter fe (un: æquales. Œod demoniztrare oportebat.

PROP.
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PROP. X. THEOR.

Magnitudinum proportianem habentium ad eandem, qua
majorem proportionem l’abat, illa major dl; ad quam
vero eadem majorem baba: proportionem, illa miner r11.

Habeat enim A ad c majorem roportionem quam a ad
c. Dico A quam n majorem elfe. i enim non e major, vel
æqualis cit, vel minor. æqualis autem non ell A ipli B titra-

. que enim ipfarum A a ad c eandem habe-
4 7. 1m)":- ret a proportionem. atqui eandem non

habet. non elt i itur A ipfi a æqualis. fed A
neque minor e quam a, haberetb enim .
A ad c minorem proportionern, quam B.
atqui non habet minorem. non igitur A 1C
miner elt, quam B. oltenfum autem cil:
neque elfe æ ualem. ergo A quam B ma-
jor erit. Ha car rurfus c ad n majorem B
lproportionem quam c ad A. Dico a mi-
norem elle quam A. Si enim non cil: mi-
nor, vel æqualis cit, vel major. æqualis urique non ell a
i fi A, etenim c ad utram ne ipfarum A B eandem propor-
tionem nhaberet. non ha et autem. ergo A ipfi a non cit
æqualis. (cd neque major cil: n quam A, haberet enim c
ad a minorem iproportionem quam ad A. atqui non habet.
non ell: igitur B major quam A. ollenfum autem el’c neque
æqualem elfe. cr o B miner erit quam A. Ad eandem igitur

ropomonem ha entium, quæ majorem proportionem ha-
c, illa major cit; 8: ad quam eadem majorem habet pro-

portionem, illa miner el’c. Quod oportebat demonltrare.

PROP. XI. THEOR.
go eidem eadem fun: proportiones, (7’ inter f: «du»

unt.

Sint enim ut A ad B ira c ad D: ut autem c ad D ira I
ad r. DICO ut A ad a, ita elle n ad n. Sumanrur enim mia-

6 8. hujus.

G. A fiH:- r a [Ç- .
Bl----I Dh-g fla-.3L: 4.- 1 : M: à 4 4 NI---L--l--l.
rum quidem A c E æque multiplices G H x; ipfarum veto
n D F alise utcunque æque multiplices L M N. Quoniam Igl-

tur



                                                                     

LIBER V. n:tur el’c ut A ad a, ita c ad D, 8c fumptæ (un: ipfarum A c
æque multiplices G 11,8: iplarum B D aliæ utcunque æque
multipliccs L M; li 4G fuperat L, 8c H ipl’amM fuperabit 5 8c
fi æqualis, æqualis; 8c li minor miner. rurfus quoniam cil:
ut c ad D, ita a ad F, 8c fumptæ funt ipfarum c r; æque
multiplices H K, ipfarum vero D F alise utcunque æque
multiplices M N; in a H fuperat M, 8c K ipfam N fuperabir;- r. nef.
8c fi æqualis, æqualis; 8: fi miner, minon. led fi H fripera: "Un
M, 6c c fiiperabit L; 8c li æqualis, æqualis; 6c li miner, mi-
nor; quare fi c fuperat L, 8c K iplam N filmerabit, 8c fi æ-
qualis, æqualis; 8c fi miner, miner. 8C unt G K quidem
ipfarum A a arque multiplices, L N vero ipfarum B F aliæ
utcunque æque multiplices. ergo A ut A ad n, ira erit a ad F
(La? igitur eidem eædem fiant proportiones, 8c inter le cæ-
dem faut. Qipd ollendilfe oportuit.

PROP. X11. THEOR.
Si quetcunque magnitudine: proportionale: faerinr; ut au

nntetedentium 4d imam conjequenrium, in mon: ante-
redents: omne: ad 0mm: oonfequenter.

Sint quetcunque magnitudines pro orrionales A B c D
v; nr,&utaadn,itafitcadn,8cea r. Dicoutaada,

ita elfe A c a ad a D r. Sumantur enim ipfarum A c s æ-

GF r fie. H: . -*. K- - ’
A1... V 1 Ï. 4.. - lBr---! DI----4 Fr-rL l----h--*--*’ * ’ M *--*--*---l N P-P-H
que multiplices c H K, 8c ipfarum a D F alla: utcunque
æque multiplices L M N. Quoniam igitur ut A ad a, ita en
c ad D,ôt E ad r, 8c fumptæ (tint ipfarum quidem A c a æque
multiplices G a 1c, ipfarum vero a D F alise utcunque æque
multiplices L M N; li - c fuperat L, 8: H ipfam M luperabit, 4 in nef.
8K x ipfam N - 8c li æqualis, æqualis; 8c li minor, minon mu
uare 8c li c uperat L, fuperabrint 8c a H K ipfas L M N;

fi æqualis, æquales, 8c li miner, minores. luntque c, 8c
c H K ipfarum A, 8c A c E æque multiplices; quoniam li
fuerint quotcunque magnitudines uotcunque magnitudi-
uum, æqualium numero, fingulæ ingularum asque multi-
plices; quotuplex cit una magnitudo tmius, totuplices be-L r. bains.
riant ô: omnes omnium. Et eadem ratione L 8c L M N ipl’a-

v: rum a, 8c a D F fun: æque multiplices. cit igitur a ut A ad
sa
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a 7. Dell
hoirs.

b g. nef.
laqua.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
A c E ad a D F. Quare liquotcunque magnitudines propor-
tionales fuerint, ut una antecedentium ad unam confe-
quentium, ira erunt antecedentes omnes ad omnes confe-
quentes. Œod demonltrare oportebat.

PROP. X111. THEOR.
Si prima ad [ecundam eandem babear proportionem quant

renia ad quartant, renia autem ad quartam majorem
proportionem halas: quam quina ad jextam; à prima
ad [ecundam majorem babebit proportions»: quam quinta
ad fixtam.

Prima enim A ad (ecundam Breandem proportionem ha-
beat quam tertia c ad quartam D, tertia autem c ad uartam
D majorem habeat proportionem quam quinta z a fextam
17. Dico 8c pnmam a ad fecnndam a majorem proportionem

MF - - a. a :Hl-o-aAh------l CH EI--131---t DI--d F.--IN. 4 : f K . L 4 à Lh-o--4-1
habere, quam quinta a ad l’extam F. Quoniam enim c ad
D majorem proportionem habet quam E ad F, flint quædam
ipfarum c a æquo multiplices, se ipl’arum D l? aliæ utcun-
quæ æque multi lices; 8c multiplextquidem c fuperat mul-
tiplicem D; mu tiplex vero E non fuperat multrplicem r.
Sumantur; 8: lin: ipfarum c a æque multiplices c a, 8c ipfa-
rum D F aliæ utcunque æque multiplices K L, ira ut c qui-
dem fuperet K, H vero i fam L non luperet: 8c quoru-
plex el’t. c ipfius c, totup ex lit 8c M ipfius A; quotuplex
autem 1c i lins D, totuplex lit 8: N i fins n. 8c quoniam
cit ut A a B in c ad D, 8c fumptæ unt ipfarum A c æ-
que multiplices M G, 8c ipfarum n D aliæ utcunque arque
multiplices N x: fi b M lugera: N, 8c G ipfam x fuperabit;
8c fi æqualis æqualis; 8c miner, miner. [cd G fuperat K.
ergo a: M ip am N fuperabit: Hyero non l’u erat L. funt ne
M a ipfarum a a 3511116 multiplices, se N L rpl’amm a r a z
utcunque æque mu tlpllces. ergo A ad a majorem proper-
tionem habebitnquam E ad F. Si igitur prima ad [ecun-
dameandem habeat proportionem quam tertia ad quartam;
tertia veto ad quartam majorem roportionem habeatquatn
quinta ad fextam: 8c prima ad ecundam majorem habeblt
proportionem quam qumta ad l’extam. Q10d ollendere

oportebat. P RUE

:4. .1 Huy N.;.-v-.-, :- IF: r:

aw-r.



                                                                     

LIBER. V.
PROP. XIV. THEOR.

Si prima ad [ecundam eandem habear proportionem quam
renia ad quartam ; prima autem major tr quam renia 5
à fornnda quam quarra major erit; fi æqualis, a-
qualn; é’fi minor, minor.

Prima enim A ad [ecundam B eandem proportionem ha-
beat quam tertia c ad quartam D: major autem lit a quam
c. Dico 8: a quam D majorem elle. Qupniam enim A major
cit quam c, a: alia cit utcunque magni-
tudo B, habebit a A ad n maiorem pro-
portionem quam c ad a; le ut a ad B
ira c ad D. ergo 8c c ad D majorem ha- x
bebitI: proportionem quam c ad B. ad
quam vero eadem majorem proportio-
nem habet, illa miner v cit. quare D
el’t minor quam a, ac ropterea n quam
Dmajor erit. fimiliter emonl’trabimus 8c
fi A æqualis lit ipfi c, .8: a ipfi D elle æ- A E c D
qualem; 8c fi a fit mmor quam c, 8c a
quam D minorem elfe. Si igitur prima ad [ecundam eandem
habcat proportionem quam tertia ad q’LIartam, prima-au-
tem major fit quam tertia, 8c fecunda quam quarta major
erit, 8c fi æqualis, æqualis; ô: li miner, miner. Quod
demonltrare oportebat.

PROP. XV. THEOR.
Parte: inter fe romparata eandem habent proportionem,

quam habent earum aque multiplices.
Sir enim Il! aeque multi lex c, ac DE ipfius F. Dico ut c

ad r, ita elfe An ad DE. êuoniam .
enim æque multiplex e11 au ipfi- A
us c, ac DE iplius F; quot ma-

itudines funt in an æquales G D l
ipfi c, totidem erunt 8c in DE.
æquales F. Dividatur an in ma- K
pnitudines ipfi Ç æquales, quæ H
mt ac on 1113586 DE divida- L -tur in magnitudines æquales. F,
v1delicet in DK KL LE; erit igi-

tur ipfarum ac on un multi- v r .tudo æqualis multitudini DK KL B C E P
LE. 8c quoniam œquales (un: ac on Ha, funtque DK K1.

" H LB

ri;

a 3. hnduJ

5 13. hujtu;

c le. hljul.’



                                                                     

1:4. EUCLIDIS ELEMENTORUM
4 7. hujus- LE inter le æquales; ut ac ad DK, itaa erit on ad KL, 8C
tra.liuju3.HB ad LE. arque erit 6 ut una antecedenrium ad unam

confequenrium, ira omnes antecedentes ad omnes confe-
quenres: cit igitur ut ne ad me, ira au ad DE. led ac
ipli c cit æqualis, 8: DK ipli F. ergo ut c ad F, ira erit au
ad DE. Parres igitur inter le compararæ eandem habent
proportionem quamhabenr earum æquæ mulriplices. Q1941
ofiendendum fuit.

PROP. XVI. THEOR.
Si quatuor magnitudine: proportionaler furrint, à permit.

tara proportionaler orant.

Sint quatuor magnitudines proportionales A B c D, fit-
que ut A ad a, ira c ad D. Dico 8; permutatas proportio-
males elfe, videlicet ut A ad c, ira elfe B ad D. Sumanru

enim ipfarum qui- . . . Gfi :dem A a asque mul- ’ ’ ’

1’

riplices a. F, ipfarum AP-l C ”--*
vero c D alia: utcun- B h... D j...
que æque multipli- a, , . H . acens H. Et quoniam
neque multiplex ell: E iplius a, ac F ipfius B: partes autem

4 lî- huqu. inter le comparatæ eandem habent a proportionem quam
i h . habent earum æque multiplices, erit ut A ad n’ira E ad F.

"’ "er ut autem A ad n ira c ad D. ergo 8c ut c ad D m6 a ad r.
rurfus quoniam G H fun: ipfarum c D æ ue multiplices,
partes autem inter le comparatæ eandem ha enr proportio-
nem, quam habent earum æquc multiplices, erit a ut c ad D
itacad H. led ut c ad D ira E ad F. ergobôcutnad r
ira G ad H. quod li quatuor magnitudines proportionales

c 14.huiur. linr, prima autem major lit quam tertia; c 8c lecunda quam
quarra major erit, 8c fi æqualis, æqualis, 8c li minor, mi-
nor. fi igitur a l’uperar c, 8c r: ipfam H fuperabit; 8c li æ-
qualis, æqualis; 8: fi minor, miner, l’unrque E F ipfarum

. A n arque multiplices, 8c G a ipfarum c D aliæ utcunque
a g. Der. arque multiplices, ergo d ur A ad c ira B ad D. Si igitur qua-
huJW- ruor magnitudines proportionales fuerinr, 8c permutatæ

proportionales erunt. Œod Offendere oportebat.

PROP.



                                                                     

LIBER V. "n;
PROP. XVII. T H E 0R.

Si compofita magnitudines fint proportionaler, à divifa
proportionale: erunt.

Sint com ofitæ magnitudines proportionales au DE en
DF. Hoc e ut au ad un, ira fit c1) ad DF. Dico etiam di-
vifas proportionales elle, videlicet ut au ad EB ira elfe
cr ad FD. Sumantur enimipfarum quidem au En CF FD
æque multiplices ou on LM x
MN, ipfarum vero En FD aliæ
utcunque æque multiplices Kx d P
NP. (midoniam æque multiplex cil:
on iplius A15, ac HK iplius E8; K
erit 40H ipfius AS æquo multi-
plex, ac cxiplius AB. æ ue au- HL
rem multiplex e11: CH ip rus au, B D
ac LM ipfius CF. ergo GK aeque 1 Ï -l E Fi

N a r. hujur.
M

multiplex el’r au, ac LM iplius t
CF. rurfus quoniam æque multi-
plex cil: LM ipfius CF, ac MN
ipfius FD; eritnLM æque mul- G A C 1-
riplex CF, ac LN ipfius CD. led æque multiplex erar LM
ipfius cr, ac GK ipfius au. æque igitur multiplex cit 6K
iplius an, ac LN ipfius CD. quare GK LN ipfarum an en
æque multiplices erunr. rurfus quoniam æque multiplex cil:
HK ipfius EH, ac MN iplius En: cil: autem 8: Kx ipfius EB
æque multiplex, ac NP ipfius FD, 8c compolita Hx ipfius
en æque multiplex eiiôac MP i Gus FD. quare cum litt a. bujul.
ut au ad un, ira c1) ad DF; 8: umptæ fint ipfarum qui-
dem A B CD æque multiplices cr: LN, ipfarum veto un
en aliæ utcunque arque multiplices EX MF: li vox (me ,, Der,
perat nx, 8: LN fuperabit MF; 8: fi æqualis, æqualis; 8c fihujus.
miner, minor. fuperer igitur 6K ipfam tut, communique
ablata un, 8: GH ipfam Kx fuperabir. led fi cr: fuperar tu,
8: LN fuperar Mr: itaque fuperar LN ipfam MP : commu-
nique MN ablara, 8: LM fuperabit NP. quare fi on fuperar
tu, 8: LM ipfam NP luperabit. fimiliter demonl’trabimus
8: fi en fit æqualis Kx, 8: LM ipli NP elle æqualem; 8: fi
minor,’ minorem. funr autem ou LM ipfarum a: CF æque
multiplices, 8: ipfarum un FD aliæ utcunque æ ne mul-
tiplices KX NP. ergocu-t au ad ne ira erit CF a FD. Si
igitur compofiræ magnitudines fint proportionales, 8C di-
vifæ proportionales erunt. Quod demonltrare o ortebar.

H a. R O P-



                                                                     

ri .6 EUCLIDIS ELEMENTORUM

P R0 P. XVIII. TH E O R.
Si divifa magnitudines fint proportionales, (a compofita pro-

portionale: orant.
Sint divifæ magnitudines proportionales au un cr FD:

hoc cit ut A]: ad un, ira et: ad FD. Dico etiam compofitas
roportionales elle, videlicet ut au ad 8E,

ira elfe CD ad DF. Si enim non cil: ut AB ç
ad 3E, ira CD ad DF; erit ut au ad BE, A
ira CD vel ad minorem quam PD, vel ad ma-
jorem. fit primo ad minorem, nempe ad 1.-
DG. 8: quoniam el’c ut an ad au, ira CD E G
ad DG, compofiræ magnitudines funt pro-
portionales; ergo 8: divifæ proportionales

417.huiu&erunr a. elr igitur ut an ad EB, ira ce ad
GD. ponirur autem ut un ad E8, ira CF ad B D

i II-huius’FD. quare 8:6ut cc ad on, ira cr: ad FD.
ar c G prima major cit quam tertia c F. ergo 8: fecunda

c Ianbuinbns quam quarta DF major terit. led 8: miner, uod fieri
non porelr. Non igitur cit ut au ad ne, ira on a DG. fi-
milirer ofiendemus neque elfe ad majorem. uam Dr. ad
ipl’am igitur DF fit necefle ellz. quam li divt a: magnitudi-
nes fint proportionales, 8: compofiræ: proportionales emmi
Quod oportebar demonltrare.

PROP. XIX. THEOR.
Si fuerir ut rota ad rotam, ira ablara ad ablatam: à n-

liqua ad reliquam erit ut rota ad rotam.

Sir enim ut rota au ad rotam en, ira ablara au ad abla-
tam ce. Dico 8: reliquam en ad reli uam

2qu-FI) ira elle ut rota au ad rotam CD. c
niam enim cit ut rota au ad rotam CD, ira

a:6.buiuhAE ad CF. 8: permutando eriraur au ad
au, ira CD ad ce. quoniam veto compofiræ F
magnitudines fun: proportionnes, 8: divifæ

5 :7.bujus.proportionales erunr5, ut igitur au ad En,
ira DE ad ne: rurfufque permutando ure
BE ad DF, ira un ad ne. led ut au ad cr,

en.bujll3.ita polira e11: AB ad CD. 8: reliqua ci itur 3 n
EB erit ad reliquam FD, ut rota au a ro-
tam CD. uare fi fuerit ut rota ad rotam, ira ablara ad ab-
latam: 8: re iqua ad reliquam erit ut rota ad rotam. qud

demonltrare oportebat. i Cor.



                                                                     

LIBER V.
Cor. Si quatuor magnitudines proportionales lint, per ’

converfionem rationis proportionales erunr. Sir enim ut au
ad en, iracn ad DF, erit permutando au ad en, ira ne
ad Dr. quare cum cil rota au ad rotam CD, ut ablata un
ad ablatam DE, erit 8: reliqua au ad reliquam cr, ut rota
au ad rotam CD. quare rurfus permutando 8c invertendo
erit ut au ad au, ira CD ad ce. quod ell: pet converfio-
nem rationis d *.

no

d r7.hujus,

FROP. XX. THEOR.
Si fint tu: magnitudines, à alia ipfi: numero quales,

que bina fumantur in eadem proportione; ex aquali au-
tem prima major fit, quam renia; à quarta quam
fixta major erit; à fiaqualir, æqualis; 0’ fi minor,

mrnor. lSint rres magnitudines A n c, 8c alise iplis numero æqua-
les D E F binae lum tæ linr in eadem proportione, fitque
utaad a, itaDa E,8:urnad c,itan ..
ad F; ex æquali autem major fit A uam c.
Dico 8c D quam r majorem elle; fi æ-
ualis, æqualem, 8c 1 miner, minorem.

honiam enim A major ell- quam c, alia
vero el’c utcunque a, 8: major ad eandem .1

majorem haber 4 proportionem quam mi- A B C 4 limier;
nor, habebit A ad B majorem proportionem --
quam c ad B. fed ut A ad B, ira D ad E; 8c
inverrendo ut C ad B, ira F ad E. ergo 8:
D ad E ma’orem haber proportionem quam
F ad a. adJ eandem veto proportionem ha- -
bentium, quæ majorem haber proportionem,
illa majorielt. major i itur cit D uam F.
limiliter ol’tendemus 8: 1 A fit æquaîis c, 8:
D ipfi F æqualem elfe; 8: li miner, minorem. 5 F F
Si igitur tres magnitudines fuerinr, 8C aliæ i v
ipfis numero æquales quæ binæ iùmanrur 8c in eadem
proportione: ex æquaÎi autem prima major it quam renia;
8: quarta quam fexta major erit; 8C fi æqualis, æqualis; 8c
fi minor, minor. Œod ol’rendere oportebat.

* He: a]! on i1! Mana Danton aria Converfionir rationir. si r A8
aine ut cn nargua, difliùndfrœad BButCFad DF: égrain-
nndo, ut and a; sa.» ad ce: on, componmdo, mon «a ne au en
ad cr: quad 91111:1 comfionm manas.

H P R O P.

b le. hujlu;



                                                                     

us EUCLIDIs ELEMENTORUM
PROP. xxr. THEOR.

Si fin: m: magnitudines, à alia ipfis numm quales, qua
bina fumantur (9’ in eadem propartione; fit autem per-

, turban; earum analogia, (î ex æquali prima major fit
quam renia: à quarta quam [and major erit; à fr
æqualis, æqualis; fifi miner, minor.

Sint rrcs magnitudines A a c, 8c alia: ipfis numero
æquales D E F, binæ fumpræ a; in .eadem propors
rione. Sir autem perrurbara earum analogna, .-
videlicer ut A quldem ad a, ira E ad F; ut
veto B ad c, ira D ad E; 8c ex æquali A ma-
jor fit quam c. Dico 8c D quam F majçrem
elfe; ô: fi æqualis, æqualem; 8c fi mmor,

. minorçm. Qlfpniam enim major cit A quam
5 3- hlm-c, alia veto: t B; habebir 4 A ad a majorem

Proportionem quam c ad a. fed ut: A ad B,
rra E ad F: 8c invcrrendo ut c ad a, ira E ad
D. quam 8c E ad F majorem’ habebir pro-.-
poruonem quam E ad n. ad uam veto ea-

. dem majorem proportionem aber illa mie
5 ’°’ I1"Im’nor efi: fi. minot igitur e11: F quam D; ac

proprerea D quam F major erit. fimilirer o-
ficn’demus 6,: fi A fit æqualis c, 8: D ipfi 1?
eflè æqualem; 6c fi minor, minorem. Si igi-
tur finr rrcs magnitudines 8c aliæ ipfis œqua- v-
les numero, quæ binæ umantur ô: in ea- D E F
dem proportione 5 fit autem perturbara earum analogia, 8:
ex æquali autem prima major fic quam tex-ria: 8c quarta
quam fexra mador erit; 8c fi æqualis, æqualis; 8c finis
nor, minot. dam demonfizrare oportebat.

450.-!sa?w

PRO P. XXII. TH E-O R.
Si fin: quetcunque magnitudineg, (7 alia ipfi: marnera a-

- quales, qua bina fumanmr in eadem propnrtiam: Ü ex

aquali in eadem proportions nant. r
Sint quetcunque: magnitudincs A B c, 8c aliæ ipfis numeq

r0 æqualcs D E F, binæ fumprædn eadem proportione, hoc
cf’r ut A quidem ad B, ira p-ad a, ut autem a ad c, ira a ad F.
Dico 8: ex æquali in eadem reportions cire, ur A ad c, ira
p ad P. Sumanrur enim ip arum quidem au æque multi-
phcçs 9115 ipfarum vape 1,3 E, alia; utcunque æque mllglri.

L ’ p rrcs



                                                                     

LIBER.V. 119plices KL, 8: ipfarum c1? alia: utcunque æque multiplices
MN. Œoniam igitur cit ut A ad --
a, ira D ad E, 8: fumpræ fun: i- " ..
pfarum A D æque multiplices
G H, 8: ipfarum B a aliæ urcun- I
que æque multiplices K L; erit -
11th ad K, ira H ad L. eadem A C
quoque ratione erit ur K ad M, M
ira L ad N. 8: cum finr rrcs ma-
gnitudines G i: M, 8: aliæ ipfis
numero æguales H L N, binæ
fumptæ 8: in eadem proportion; --
ex æquali 5 fi G fuperar M, 8: a *
ipfam N fuperabir; 8: fi æqualis, b
æqualis; 8: fi minor, miner. . *- J-
fimrque G H ipfarum A D æque A
multiplices, 8: M N ipfarum c a .. J
aliæ utcunque saque multiplices.
ut igitur a ad c, ira erit a D ad n r il mmF. (ligue fi (in: quetcunque magnitudines, 8: aliæ ipfis nu- Mm. ’
marc æquales, quæ bina: fumanrur in eadem roporrione :
8: ex æquali in eadem pr0porrione erunr. uod damon-
flrare oportebat.

PROP. H111. THÉ 0R.
Si fint ne: magnitudiner, (9’ alia ipfi: tramera quales, qua

bina [amariner in eadem propor- :1 a
rions; fit autem perturbam n-

a 4.. bujuo. 7:51!D
H

-r

Aî

:-----i[-Hr-----I

iLub ac]. hujus.

mm analogia: (r ex 41114413 in î
eadem proportion: arum. n L A L
Sint rrcs magnitudines A a c, 8: A D E F

aliæ ipfis numero æquales, bina: G L M N
fumpræ in eadem proportione, D E
F, fit autem perturbara earum a-
nalogia, hoc cf: fir ut a ad a, ira I:
ad F, 8: ut a ad c, ira D ad a. Dico
ut A ad c, ira cire D ad F. Sumanrur
ipfarum quidem A a D æque mul-
tiplices a a L: ipfarum vero c a a
aliæ utcunque æque multiplices K
M N. Et quoniam G a asque mul- L’ "
tiplices funr ipfarum A B, partes i -aurem eandem habent proporrigiem quam habent æque

4 ipfa-

r.......---m Ol----In-----r----lIWF--’*
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a u. hujus.

EUCLIDIS ELEMENTORUM-
ipfarum multiplices: erit tu: A ad B, ira c ad H. fimili
ratione ut n ad F, ira M ad N. arque cit ur A ad B, ira E ad

5 I I- hui". F. ur 6 igitur G ad H, ira M ad N. rurfus quoniam cit ut B ad c
ira D ad 2,8: fumpræ funr ipfarum n D æqueimrilriplices H a,
ipfarum veto c E aliæ urcun ne æquc multiplices x M: en:

. a. huilas.ut H ad x, ira r. ad M r. ofien um autem cf: 8: ur c ad H, ira
erre M ad N. quoniam igirur rrcs magnitudines pr0porrio-
nales (un: a. H K, 8: aliæipfis numero æquales L M N, b1-
næ fumptæ in eadem proportione, clique ipfarum pertur-

4 1h lminsubara analogia; ex æquali, fi d G fuperar K, 8: L ipfam N fu-

n y. nef.
bains.

a 2.2.. bujut.

Q :8. hujul.

c byporh.

perabir; 8: fiæqualis, æqualis; 8: fi miner, miner. fun:
autem G r. ipfarum A D æque multiplices: 8: x N a: ne
multiplices ipfarum c F. ur i irur e A ad c, ira erit D a F. v
QLare fi fucrinr rrcs magnitu inca, 8: aliæ ipfis numero æ-
quales, quæ binæ fumanrur in eadem proportione, fi: au-
tem perrurbara earum analogia: 8: ex æquali in eadem
pr0porrione erunr. QriQd demonfirare oportebat.

PROP. ixxrv. ragea.
Si prima ad [ecundam eandem habent proportionem, qui":

renia 4d quartant 5 habent autem à quinm ad feron-
dam proportionem eandem, quam jexta ad quartant: (7
tompofita prima ou»: quint: ad [ecundam eandem pro-
portionem loàbebir, quam renia cum [and 4d quartant.

Prima au ad (ecundam c eandem habear proportionem,
quam renia DE ad quarram F; habear a
autem 8: quinra ne ad i’ecundam c
proportionem eandem quam fexra EH
ad quarram F : Dico 8: com ofiram pri-
mam cum quinra ac ad ecundam c
eandem proportionem habere, quam
terriam cum fexra DH ad quarram B..
F. ngiam enim air ur B G ad c, ira E
EH ad F; erit inverrendo ur c ad ne,
ira F ad EH. 8: quoniam ur A8 ad c,
ira cit DE ad F: ut autem c ad ne, ira
F ad EH; erit4ex æ ualiur A3 ad sa,
ira DE ad EH. quo cum divifæ ma-
gnitudines fin: proportionales, 8: com-
pofiræ pr0porrionalcsôerunr. urigirur J.
AG ad on, ira cit DH ad HE. fed8: A1: D F
ut c on ad c, ira Ha ad F. ergo, ex a æquali, ur ac ad c, in

- erit



                                                                     

LIBER V. inE erit DH ad F. Si igitur prima ad (ecundam eandem habear
. proportionem quam renia ad quarram; habear autem a:

quinra ad fecundam proportionem eandem quam fexra ad
quarram: 8: compofira prima cum quinra ad (ecundam
eandem proportionem habebir quam renia cum fexra ad
quarram. Œod oftendere oportebat.

PROP. XXV. THEOR.
Si quatuor magnitudine: fuerint proportionales, maxima ip-

farum à" minima, duabus reliquio mon": trum.

Sint quatuor magnitudines roporrionalea A8,.CD E,F; 8:
fit ur A3 ad CD, ira E ad F. r autem maXima iptÊrum au,
8: F minima. Dico A3 8: F ipfis CD 8: B-
a majores elfe. Ponarur enim ipfi qui-
dem E æqualis ac, ipfi veto F æquo» G
lis CH. Œpniam igitur efl ut A]! ad
CD, ira a ad F: efrque ac æqualis a, D
8: au æqualis F; erit ut au ad.Dc, H
ira ac ad en. 8: quoniam efi: u: rota
LB ad rotam CD, ira ablara AG ad ab-
latam erit CH; 8: reliqua en ad reli-
quam H D tu: rota a B ad c D rotam. 1 Y9-huiu92
major autem cit au quam CD. ergo I8: en quam un major erit. quod
cum A G fit æqualis ipfi E, 8: c H
ipfi a; crunr ac 8: F ipfi CH 8: E æ-
quales. o fi autem inæqualibus æqualia J. .. i ça AX-
addanrur, rota inæqualia erunr. ergo - A c ,, F P"""-
sa un inæqualibus exif’renribus, quippe cum en fit maior,
fiipfi quidem cnaddanrur AG 8: F, ipfi vero HD ad an-
al: qu 8: a : fient au 8: F, ipfis CD 8: a necefi’ario majores.
Si igirrir quatuor magnirudines fuerinr proportionales, ma-
mma iîfarum 8: minima, duabus reliquis majores erunr.
Quod emonfirare oportebat.

DEUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM;

LIBER, SEXTvs.

DÉFINITIONES.
I.

neæ (un: quæ 8: fin-
. gulos an ulos æqua-

les habent, 8: cucu æquales
Îpgulos latera proportionn-
la.

SImilcs figura: reâili-

Il.

Reciprocæ figura: fun:
quando in attaque figura
antecedenres,8:confequen-

A Î

res rarionum fuerinr ter-
mini.

III.
Extrema ac media ratione fecari retira linea dicirur,quan-

do fit ur rota ad majus fegmenrum, ira majus fegmenrum
ad minus.

1V.
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1v. fiAltitudo cujufque figuræ

ei’rhnea penpendicularis,quæ
a. VCITICC ad bafim ducirur.

V.
Ratio ex rationibus componi dicirur, quando rarionum

quanrirarcs inter (c multiplicatæ, aliquam efiiciunr rario-
uem.

PROPOSITIO I.
THEOREMA.

Triongul4, (9’ parallelogramma qu: eandem halant altitu-
dinem, inter [e fun: ut bafes.

Sint triangula quidem ABC ACD parallelogramma vero
EC CF, quæ eandem habent altitudinem, videlicet arpen-
dicularem à. punûo A ad BD duétam. r Dico ut ba 15 ac ad
CD bafim, ira effe triangulum ABC ad triangulum ACD, 8:
parallelogrammum se ad CF parallelogrammum. Producaq
tur BD ex utraque parte ad E A P
punéta HL, 8: ipfi quidem I
8c bafi œquales quetcunque
onanrur sa on, ipfi vero
afi CD ponanrur quetcunv

que æquales DK KL, 8: AG
au AK AL junganrur. Quo-
niam igitur en BG ou in- H G B C 1° K Il
ter fe æquales font, erunt 8: triangula AHG A68 ABC . .
Merde æ ualia. ergo quoruplex efi: bafis ne ipfius nc439-Pflmle
bafis, rorup ex ei’c ABC triangulum rrianguli ABC. eadem
ratione quotu lex cit LC bafis ipfius bafis CD, toruplex
ci: 8: rriangu um ALC ipfius ACD rrianguli: 8: fi æqua-
lis cit HC bafis bnfi CL 8: triangulum AHC triangulo ALC
efiaæquale: 8: fi ba 15 ne bafim CL fuperat, 8: triangu-
lum un: fuperabit triangulum ALc: 8: fi minor, minus.
quatuor igitur magnitudinibus exiflentibus, videlicet dua-
bus bafibus ac CD, 8: duobus triangulis ABC ACD, lump"!
flint saque multiplicia bafis quidem ne, 8: ABC, trianâuli

’ v1 ce

D



                                                                     

in EUCLIDIS ELEMENTORUM
videlicet bafis ne, 8c ARC triangulum: bafis vcro en 6c
trianguli ACD, alia utcunque asque multiplicu, ncmpe cr.
bafis, 8C ALC triangulum; arque ofienfum cit fi ne bafis
bafim CL fuperat, 8c trian- E A 1.
gulum un fuperare trian- dgulum ALC; 8: fi æqualis,
æqualea 8c fi miner, mi-

6 pet; y. nus. e igiturbut ne bafis
9m". ad bafim CD, ita triangu-

lum ABC ad ACD triangu-
lum. Et uoniam trianguli a G B c la Il"LP’m’m ne dup um efi: e paral-

h’ quinti lelogrammum ne, 8C trianguli AçD parallelçgrammum FC
d ’duplum c, partesiautem cum panter multipllc1bus eandem

inter fc proportionem habent: igitur ut mac triangulum ad
triangulum ACD, ira parallelogrammum ne ad CF paralle-
logrammum. quoniam igitur ofienfum efl: ut bafis ac ad en
bafim, ira elfe ABC triangulum ad triangulum ACD - ut au-
tem ABC triangulum ad triangulum ACD, in paralleÎogram-
mum E C ad c F parallelogrammum; erit e ut ne bafis ad

. bafim CD, ira parallelogrammum EC ad FC parallelogram-
U "mirllkmum. (figue triangula 8c parallelogramma quæ eandem

habent alutudinem, inter fc fun: ut bafcs. (Epd damon-
Ifirare oportebat.

PROP. Il. THEOR.
Si uni barnum triangulî parallela quantum "tu linea du-

34 fuerit, proportionaliter [embit ipfim trianguli lutera.
(î fi trianguli latent propartianaliter [du fuerim, que
fiaient: conjungit rafla linea, reliquo trianguli lateri p4-
mllela erit.
Trianguli enim ABC uni laterum ne, parallela ducatur DE.

. , Dico ut BD ad DA, ita efl’e CE ad EA. Jungantur DE en.
’ 37’?"”"’ Trian ulum igitur BDE trian 10 CDE cf: a æquale, in eadem

enim un: bafi DE, ô: in eif cm DE a: 3c parallelis; aliud
; , autem triangulum cf: ADE: fed æqualia ad idem eandem

d 7d mm". habent 6 proportionem 5’ ergo ut triangulum sur: ad man-
. gulum un, ita e11: cm. trmngulum ad triangulum me.

c ’- MF"- ut autem triangulum aux ad triangulum ADE, ita v efl: BD
ad m; nam cum eandem altitudinem habent, videlicet?
perpendicularem a puné’co E ad AB duâam, inter fe fuqt
ut bafes. 8C 0b eandem caufam ut CDE triangulum ad tn-
angulum un: ira CE ad EA. 8C igitur ur BD ad m,
ira en du: a sa. Et fi trianguli ABC latex-a AB ACd u quinti.



                                                                     

L133]: VI. in;proportionaliter feé’ta faut, i. e. ut BD ad m, ira fit CE
ad sa; jungatur DE. Dico DE ipfi n c parallelam
cfl’c. Iifdem confiruâis, quoniam cit
ut BD ad DA, ita CE ad EA; ut au- A
tem BD ad DA ira rait 31m triangu-
lum ad trianguîum un; 8: ut c3 ad
sa, ira cm; triangulumtad triangu-
lum ADB, erit ut triangulum BDE ad .
triangulum ans, ira «cm-z triangulum
ad triangulum ADE. quod cum utrum- D
que triangulorum sur: CDE ad trian- i
gulum au: eandem hableat proporticla-

nem- erit aux trian u um f trianguo , mi,cnn,æquale; 8C (mgr in eadem bafi 8 (J9 qu
DE. æqualia autem triangula, à: in ea-
dem bafi confiituta, etiam in eifdemg funt parallelis. ergo: sir-mimi.
DE ipfi ne parallela cit. Si igitur uni laterum trianguli
parallela quædam méta linea duéta fucrit, roportionaliter
lëcabit ipfius trianguli latera. 8c fi trianguîi latera repor-
tionaliter feéta fuerint, quæ feâiones conjungit re a linea
reliquo trianguli lateri parallcla erit. QI-Od oportebat de-
monftrare.

E a u.qnînti.

PROP. III. THEOR.
Si trianguli angulus bifariam fentur, [uam autem angu-

lum rafla linea [un etiam bajim; Imfi: par": eandem
proportionem Imbelmnt, quam reliqua trianguli latent.
Ù fi bafis parte: eandem proportionem ballant, quam
reliqua trianguli lutera; quæ à venin ad fiâioncm du-
cirur "au linea, trianguli angulum bifariam fanât.

si: triangulum ne, 8c recetur angulus ne bifariam 0 s-ptîmî;
reâa linea AD. Dico ut BD ad en, ita cire sa ad AC. Du-

catur pet c ipfi DA paralle- -latex, 8c produé’ca 8A con- & "4’54"34
veniat cum ipfa in a pun- da0. Œoniam igitur in pa-
rallelas an ne incidit recta
linea quædam A c, erit t A c 29.primi.ce angulus angulo un æ-
qualis. fed CAD angulus po- B ID C
uitur æqualis angulo BAD. ergo 8c BAD ipfiACE angulo
æqualxs erit. rurfus quoniam in parallelas AI) EC ïçéta

inca
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linea au: incidit, exterior angulus BAD æqualis efl: tinre-
riori AEC. oi’renfus autem cit 8c angulus ACE angulo BAD

1 l æqualis. ergo ô: ACE ipfi AEC æqualis erit: ac proptcrea
4 6. Prlmflarus AE æquale dlareri Ac. a: quoniam uni larcrum trian-

guli au; videlicet ipfi EC Ea a. bains. parallela duâta efi: An; erit:
utBDadDC,»ita.BA ad Ara; t

i l æqualis autem cit A E ipfi Ac. A
f 7- «infim- cit igiturf ut BD ad Do, ira

BA ad Ac. Et fi fit ut BD ad
ne, ira BA ad AC, 6: AD
jungatur. Dico angulum BAC a D C
bifariam feâum cfle mâta linea AD. Iifdem enim confitu-

. titis, quoniam CH: ut BD ad Dc, ita AB ad AC; fcd 8c ur
x 1- hlm-BD ad ne, ira: 8A ad AE, etenim uni laterum trianguli
bu.quintî.BCE., videlicet ipfi ne parallela duéta cit AD, erit b 8c ut
i 9.quinti.BA ad AC, ira 8A ad A E. ergo Ac eiti æqualis An, ac
k 5. primi. fropzerea 8c angulus AEC angulo ACE kæqualis. (cd angu-

us quidem AEC cf: æqualis angulo exreriori BAD; an-
z :9.primi.gulus vero ACE æqualisl alterne CAD. quare 8c unan-

ulus ipfi CAD æqualis erit. angulus igitur BAC bifariam
Ëétus efi: méta linea AD. Ergo fi trianguli angulus bifa-
riam feccrur, feeans autem angulum reéta linea etiam b:-
fim feeet; bafis partes eandem proportionem habebunr,
quam reliqua trianguli latera. a: fi bafis arres eandem
proportionem habent quam reliqua triangu i latera; quæa
verrice ad fedtionem ucitur refis. linea, trianguli angulum
bifariam fecabit. (110d oportebat demonfirare.

PROP. 1V. THEOR.
Æquiangulorum triangularum hmm qua circa»: and"

angulos fant, proportionalia faut. (7 homologa, wee-
jufdem rationicfunt lutera qua æqualibus anguli: alam-
dunmr.

Sint æquiangula triangula ABC DCE, quæ angulum qui-
dem ABC angulo vos, angulum vero ACE angulo mac
æqualem habeant, a: præterea angulum BAC angulo
on a. Dico triangulorum ABC ou: proportionalia elle la-
tera quæ funt circa æquales angulos; 8: homologa, five
ejufdem rationis latera cfle quæ æqualibus angulis (ub-

I . tenduntur’. Ponatur B c in direôtum ipfi CE. Et quoniam
fl l7-l’flml-anguli ABC ACD duebus reéÏis minores afunt, æqualis au-

tem cfi: angulus ACD angulo une; erunt ABC une 3:17
g r

.4

i ;
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guli duebus métis minores. quare RA En produâæ inter
le convenianrôg producanrur 8c convenianr in punélo F. L u. nia.
ô: quoniam angulus DCE cri; æqualis angulo ABC; erit Primi-

. BF ipfi ne parallela. nir- 1’ aspha-fus quoniam æqualis efl: an-
gulus ACE angulo BEC, pas--
rallelacçrir Ac ipfi FE. pa- A
rallelogrammum igitur cit
F A c D 5 "ac proprerea F A
quidem ipfi CD, Ac ver-o
ipfi FD air d æqualis. 8: quo- B C 4 E
niam uni lare-mm rrianguli FBE, videlicet ipfi FI, parallela
duéra en: AC; erit eut BA ad AF, ira Bc ad CE. æqualis. L m5....
autem efl: A? ipfi CD. ut igiturfBA ad CD ira ne ad CE.
8c permutando ut 8A ad ac ira CD ad CE. rurfus quoniam
C D parallela cit BF, erit eut 2c ad CE, ira FD ad DE. fed . Q
F1). cf: æqualis Ac. ergo urfBC ad CE, ira AC ad DE. per-f7- 1mn"-
mutando igitur, ut ne ad CA ira CE ad En. itaque quoniam
ofienfum efi, ut AB ad ne ira DC ad CE, ut autem ac adxzzqnînfi-
CA ira CE ad En: erirg ex æquali; ut BA ad Ac ira en ad
DE. Æquiariglorum igitur rriangulorum pro orrionalia.
funr larera quæ circum æquales angulos. 8c omologa,
five ejufdem rationis, larera fourgua: æ ualibus angulus fab-
rcndunrur. (yod demonfirare oporrc ar.

PROP. V. THEORI
Si duo trinngula lutera proportionalia habent, aquiangula

trum triangula, à quales babebunt angulos quibus bo-
molaga lutera fitbtendunrur.

d 34.ptimî.

Sint duo rriangula ABC DE F, quæ larera proportionalia
habeanr, hoc cit, fit ut AE uidem ad ne, ira DE ad EF: ur
autem ne ad CA, ira EF a FD: 8c adhuc ut 3A ad AC,
ira ED ad DF. Dico rrian- A -gulum AEC triangule DEE Dæquiangulum cire, (5c æqua-
les habere angulos quibus
homologalatera fubrendun-
tur, angulum quidem AEC

angulo DEF, angulum ve- aro BCA angulo EFD, 8C I
prætcrea angulum BAC angulo EDF. Confiiruarur enim M Intimi-
ad reétam lineam EF, 8c ad punas. in igfa EE, angulo qui-
dem ABC æqualis angulus FEG; angu o autem BCA alu-

gu us
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b agnat: gulus EF C. quare reliquus BAC angulusb reliquo EGF. cit
Pmm- æ ualis. ideoque æquiangulum cit triangulum ABC. trian-

in o EGF. triangulorum igitur ABC EGF proportionalia
, unr latera quæ æqualibus augulis fubrcnduntur. ergo ut A8

i 4d 1mm ad 13cc, ira CE ad EF. fad ut An ad ne, ira DE ad EE. ur
du’qmu’ igitur DE ad EF, ira 4 CE ad a

EF. quod cum urraque i fa- D
. I rum DE. EC adhEbF can Cm

e 9. 41m"- ro orrionem a car en: c
gEigfiEC æqualis.Ead,emra- B c E F
troue 8c DF æqualis F6. ira-

que quoniam DE CR æqualis G
EC, communis autem El? 5

, , duæ DE E? duabus CE EF æquales funt, 8c bafis DF bali HG
f1 FM"- æqualis. an ulus igitur DEE cit æqualisfangulo GEF, 8c

DE? triangu nm æquale rriangulo GEP, 8c reliqui anguli
reliquis angulis æqualis, quibus æqualia latera fubrendun-
tur. ergo angulus quidem DE? cit æqualis angulo GEF, an-
gulus vero EDF æqualis angulo EGF; 8c quoniam angulus
DEF e11: æqualis angulo CEE, a: angulus GEF angulo ABC,
erit 8c angulus ABC angulo FED æqualis. eadem ratione
8c angulus ACB æqualis efi: angulo un, 8: adhuc angulus
ad A angulo ad D. ergo AEC triangulum rriangulo par
æ uian ulum erit. Si igitur duo triangulalarera propanie-
n ia ha cant æquiangula erunt trian la; a: æqualesha-
bçbunr angu os âuibus homologa Païen fubrcndunrur.
Quod oportebat emonibrare.

PROP. V1. THEOR.
Si duo trianguld. unum angulum uni angulo qui"): b4-

beant, circa quales autem angulos latent proportionn-
lia; aquiungula mm: triungula, à miaules [Minium
angulo: quibus homologa tarera fabtenduntur.

Sint duo trian la ABC Du, unum angulum BAC uni
angulo EDF æqu cm habenria, circa æquales autem angu-
los larera proportionalia, hoc cit, fit ur BA ad Ac, ira
ED ad FD. Dico triangulum ABC triangule DE? æ-
quiangulum elfe, 8: angulum quidem ABC habcre æ-

. , gardeur angulo un; anâflum vero ACE angulo par.
"3-?"m’i oui’cmrarur a enim ad re am lineam -D F, 8c ad pun-

au in ipfa DF, alrcrurri angulorum BAC EDF æqualis
angulus EDC, angulo autem ACE æqualis DFG. reliquus

igitur

........--.. dg



                                                                     

LIn’Ek VI. 1:9igitur ad B. reliquo ad C en; 6 æqualis. ergo triangu-i acon-.32:
lum ABC triangule DCF æquiangulum cit, ac proprere’al’nml-
ut BA ad AC ira tell: CD ad DF: ponirur autem 8c ut 3A: 4.. hujus.
ad Ac, ira ED ad DP. ut
igirur d En ad DF, ira CD D du.quinri.
ad DP. quare En æqualis lcit ’ipfi DG, 6c communis c 9- quia"-DF. ergo duæ en n P dua-
bus G D D P æquales funr
8c angulus En F angulo
GDF efi æqualis, bafisigitur 3 c E F
EP ef’rfæqualis bafi PC, trian ulumque DEP æquale trian-f 4,, Fini,
gulo GD P, 8c reliqui anguli re iquis angulis æquales, alter i
aireri, quibus æqualia lacera fubrendunrur. ergo angulus
quidem DFG efl: æqualis angulo DPE, angulus veroad G F
angulo ad E. fed angulus DFC æ ualis’efl: angulo ACE: 8c
angulus igitur ACE angulo DPE cit æqualis. ponirur autem
25! BAC angulus æqualis an lo EDF, ergo 8C reliquus qui
ad B æqualis 6 efl: reliquo a E. æquiangulum igitur ef’r tri-
angulum AEC triangule DEP. QLLare fi duo triangula u-
num angulum uni angulo æqualem habeanr, circa æquales
autem angulos larera proportionalia; æquiangula erunr tri-
angula, 8: æquales habebunr an ulos quibus homologa la-
rera fubrendunrur. Œpd ol’ren ere oportebat.

PROP. VU. THEOR.
Si duo rriungula unum angulum uni angulo æqualem ha-

bent, circa alia: autem angulos lutera propvrtionuliu,
du reliquorum utrumque fimul, val minorem, val mm
minorenz.re&o : aquiangulu erunt triungulu, Ù squales
habebunr angulo: circa que: lutera fun: proportionaliu.

Sint duo triangula AEC DEF, unum angulum uni angulo
æqualem habenria, videlicet an ulum BAC angulo EDF
æqualem, circa alios autem angu os ABC DEF larera pro-
portionalia, ut fit DE ad EP, ficur A]; ad ne: 8c reliquorum
qui ad c P utrumque fimul minorem vel non minorem
reéto. Dico triangulum A Barriangulo DEF œquiangulum
elfe; angulumque AEC æqualem angulo DEP, 85 reliquum
videlicet qui ad C reliquo qui ad F æqualem. Si inæqualis
ei’c angulus ABC angulo DEP, unus iplorum major erit; fit . à
major ABC: 8c conlriruarur 4 ad reéram lineam AB, 8c adflî-Pwmv
punérum in ipfa a, angulo DEF Iæqualis angulus ABG. 6c

i quo-
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quoniam angulus quidem A ei’c æqualis angulo D, angulus
vero ABC angulo DEP: erit reliquus ACE reliquo DFE æqua-

6 à-Cff-Sîn lis b. æquiangulum igitur CR: ABC triangulum triangule DEP.
"ml-mm quare ut c A]; ad G8, fic DE A
’ ”’ J ’ad EP: urque DE ad EF, fic D

ponirur An ad ne. ur igi- d
tur An ad ne, fic A13 ad ne.
qued cum AB ad urramque ne
ne eandem habe’at propor- G

. I tienem, erit ne ipfi ne æqua-
4 9 41W!"- lisd: ac pro rerea angulusad 3 C E P

A2, r. prîmî.C cit æqua is cangulo nec. quare uterque angulorum aco
BGC miner efl: reâo, igitur qui ei deinceps cit AGB major
en: reéto. arque ofienfus efl: angulus ACE æqualis angulo qui
ad F. angulus igitur qui ad P reélo major cit. atqui enirur
non major: cum C non e11: major reâo, qued e11: ab urdum.
non igitur inælqualis ef’r angulus ABC angulo DEP. ergo ipfi

, cit æqualis. e autem 8: angulus ad A æqualis ei qui ad n.
quare 8c reliquus qui ad c æqualis 6 reliquo qui ad P. æqui-
angulum igitur cit ABC triangulum triangule DEP. Si igitur
duo rriangula unum an ulum uni angulo æqualem habent,
circa alios autem an u es larera proporrienalia, a: reliquo-
.rum utrumque fimu , vel minorem, vel non minorem re-
ac : æquiangula erunr rriangula 8c æquales habebunr an-
gulos circa quos proportiona ia flint larera. Ql-Od oporte-
bar demonftrare.

4 PROP. V111. THEOR.
Si in triangule reflungulo, ab angulo rafla ad bafim per-

pendiculari: ducatur : que 4d perpmdirulurem finit tri-
angula, à tari, à inter [a fimilia funt.

Sir triangulum redtangulum ABC, reétum habens angu-
lum BAC: 8c a ponde A ad nC perpendicularis ducatur

AD. Dico triangula A un AADC tori triangule ABC, 8c
inter fe fimilia elfe. Quoni-

, am enim an lus BAC Cil: æ--
qualis angu o A D a, reâus
enim uterque cit, 8: an u-
lus ad n communis duo us 3 D ca a C9f-31-rriangulis A ne A BD g erit 4

n 9mm reliquus ACE relique BAD æqualis. æquiangulum igitur eii
à a Il"J’uttriangulum ABC triangule ABD. quate6ur ac quæ flib-

rendir angulum reétum trianguli AEC, ad 3A fubrenden-

’ rem
--..
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tcmangulum reétum rrianguli ABD, lie ipfa An fubtendens
angulum ad c trianguli AEC, ad Dl! fubrendenrem angu-
lum æqualem angulo ad C, videlicet BAD ipfius Ann tri-
anguli; ô: adhuc AC ad AD fubrendenrem angulum ad E
communem duebus rriangulis. ergo triangulum ABC trian-
gule ABD æquiangulum eût;

ô: circa æquales angulos la- A
rera haber proportionalia.
limile igitur o elt triangulum
ABC triangule ABD. eadem
ratione demonltrabimus e-
tiam A DC triangulum trian-
gule ABC fimile elle. quare. B D C
utrumque ipforum AED ADC toti ABC triangule cit (i-
mile. Dico infuper triangula ABD ADC etiam inter fe li-
milia elle. (Ëpniam enim an ulusnDA reâns el’t æqualis
retire ADC; cd 8: BAD oltenllgis cit æ ualis angulo ad C;
erit reliquus ad B relique DAC arqua is I. æquiangulum
igitur el’c trian ulum ABD triangule ADC. ergo6ur BD
trianguli ABD àbtendens BAD angulum, ad DA trianguli
ADC liibtendentem angulum qui e11: ad c, æqualem an-

lo BAD, fic ipfa AD trianguli AED fubrendens angu-
um ad B, ad Dc fubrendentem angulum DAC ei qui efi:

ad B æqualem; 8: adhuc BA ad Ac fubrendenrem angu-
lum re&um ADC. fimile igitur el’t ABD triangulum trian-
gule ADC. quam fi in triangule reâangulo ab angulo
mâte ad bafim perpendicularis ducatur; quæ ad perpendi-
cularem funt rriangula, 8: teti, 8: inter (a fimilia faut.
(bled opertebat demonl’rrate.

Cor. Ex hoc manifeltum cit, in triangule reôrangulo, ab
angulo reéto ad bafim perpendicularem durit-am, mediam
Broporrionalem elfe inter fegmenta balis: 8: præterea inter

afim 8: halls fegmenrum utrumlibet, larus fegmento cen-
terminum médium elle properrienale.

PROP. IX. PROBL.
’ A dura "tu lineaiimperaram partent abfcindere.

Sir data retira linea AD. Oportet ab ipfa- Aniimperaram
pattern abfcindere. Imperetur pars tertia; 8: ducatura
unôte A, uædam retira linea Ac, quæ cumipfa An angu-
nm quem ibe: contineat, fumarurque in AC quodvis Pun-

à
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132 EUCLIDIS ELEMENTORUM
a 3..primi.jungarur ne; pet D ipli BC parallela 6ducatur DF. Itaque

quoniam uni laterum rrian- A
guli AEC, videlicet ipfi ne,

e a. hujus.parallela dudta cit En, erit: .1-
i ut coadDA,itaBFad FA,

dupla autem el’r CD ipfius DA. E
ergo 8c DE, ipfius FA du la
erit. tripla igitur cil: FA i -us .AF. quare a data reéra inca B c
ABbimperara terria pars AP abfcili’a clin Qued facere opor-
te at.

PROP. X. PROBL.
i Datam radium lineum infeflum, dura "(la linnfeâa [imi-

lirer feta". ASir data quidem méta linea infeôta As, feé’ta veto Ac
oporrer reéram lineam An infeéram ipli Ac feâæ limilirer
fecare. Sir feéra Ac in punais D 8c E, 8c
ponantur ira, ut angulum quemvis cen- A

. , rineant, junéraque 3c pet punéra qui-
* 3î-Pmm-dem D 8: E ipli ne parallelæ aducanrur

DE EG: per D vero ipfi An ducatur ’
parallela DHK. parallelogrammumigitur F
elr utrumque ipferum PH HB: ac pre-

6 ayprimî.pterea DH quidem cil: la æqualis PC, HK,
veto ipli GB. 8: quoniam uni laterum
rrianguli DKC, ipfi fc11icer Kc, parallela

c a. hujus.du6ta elr. HE 5 erit tur c E ad En, ira
KH ad HD. æqualis autem el’r KH qui- 3 K c
dem ipfi se, un veto ipfi CF. i el’t igi-
tur ut CE ad ED, vira BG ad CF. rurfus quoniam uni late-
rum trianguli ACE, nimirum ipli EC, arallela dudta cit
FD, ut ED ad DA, ira c erit CF ad FA. ed ellenfum cit ut
CE ad En, ira elle BG ad GF. ut igitur CE ad En, ira cit

.80, ad GF 8c ut ED ad DA, ira CF ad FA. ergo data re-
ûa linea infeéta A8, daræ nôtre lineæ feôtæ AC fimilitel’

’ fe6ta cit. Qued facere oportebat.

PROP. XI. PROBL.
Duabus dais "au lineis terriam proportionnaient immun.

Sint datas duæ rçétæ lineæ A8 Ac, 8c ponantur ira
ut angulum quemvrs continent. Oporrer iplis An .AIC

. i * remam



                                                                     

[.1an]! V1. i 13;terriam proportionalem invenire. Producantur A8 Ac
ad punéta D E: penarurque A
ipfi AC æqualis a D 5 .8: junéra P
ac, ducaturnper D ipfi ne
parallela DE. quoniam igitur B c
uni laterum trianguli ADE,
videlicet ipli DE parallela
duéra el’t ne, erit 6 ut An ad

un, ira Ac ad CE. æqualis D Eautem cit BD ipfi Ac, ut igitur An ad Ac, ira el’c Ac ad
CE. quare daris mais lineis An Ac rerria properrienalis in-
venta el’t CE. Œod facere oportebat.

a graprimi.

6 a. bains.

PROP. x11. PROBL.
Tribui durit redis lineis quartant proportionalcm inve-

rtira. ’Sint darse rrcs relira: lineæ A a c. Oportet ipfis A a c
quarram proportionalem invenire. Exponantur duce redira:

lineæ D E D F angulum D Auemvis EDF continentes: ix-
ponarur ipli quidem A næqualis DC, ipli veto B æ- cqualis CE, 8: ipli c æqualis w

DH: june’raque en, per V
E ipfi parallela 4 ducatur EF. a ;r.primi.itaque quoniam unilarerum E F .
rrianguli DEP, nimirum ipfi EF parallela du6ta cit CH, erit
ut DG ad ’GE ira bon ad HF. cit autem DC ipli A æqualis ,6 a. 1min
CE vero æqualis B, a: DE æ ualis c, ut igitur A ad a, ira
c ad HF. quare datis tribus te is lineis A a C quarra proper-
rienalis inventa el’t HF. Œed facere oportebat.

PROP., xur. PROBL.
Duabu: dans "au lineis mediam propartionalem invr-

m’re. -Sint datæ duæ reéræ lineæ AR 3c. Oportet inter ipfas
An ne mediam proportignalem invenire. Ponanrur in di-
reérum, 8c fuper ipfa Ac defcribatur (emicirculus ADC,
ducaturquena punérO E ipfi AC ad reéros angulos En. &4,u.prîmî-
AD ’Dc junganrnr. Quoniam igitur angulus ADC en: in
femicirculo, i5 reé’tus6 elt. a: qucImiam in triangule reétarli-t 3x. terzii.

3 gu °



                                                                     

134. EUCLIDIS ELEMENTORUM
gille ADC, ab angulo reâo D
ad bafim perpendicularis iduâa cit DE, erit DE me-

; ç°’- ’- dia proportionalis tinter (eg-
"Jm’ menta balis An ne. duabus

igitur daris reüis lineis An
B c media properrienalis
inventa el’t. Quod facere A B G
oportebat.

PROP. XIV. THEOR.
Æqualium, à miam uni aqualem habentium angulum, par.

raüelogmmmnrum lutent que f unt circum arquait: angu-
los, reciproca finit : Et quorum parallelogrammerum u-
num uni Æqudlc’m bubrnrium angulum, lutera que til-
curh aquale: angulus, finit reciproca; en inter [a [une -
æqualia.

Sint æqualia parallelogramma A8 ne, æquales habenria
angulos ad a, 8: ponantur in direérum DE BE. ergo 8c in
direàum 4 erunr F8 ne. Dico parallelogrammerumiA a ne
latera quæ flint circum æquales angulos reciproca elle: hoc
elr ut DE ad DE ira elfe CE ad DE. Complearur enim paral-
lelogrammum FE. 8c quoniam parallelogrammum A! æ-
quale elr parallelogrammo A F
3c, aliud autem aliquod cil: ’

, , FE parallelogrammum, erit
’ 7-qmt”ur An ad PE 6, ira ne ad FE. D’

led ut An quidem ad FF.,
ira c cil: DB ad 3E; ut autem
ne ad PE, itcCE ad 8P; ut

41hhuiüs-igirur3DB ad ne, ira GB ad a . d
i BF. ergo parallelogrammerum AB ac lattera, quæ Circum

æquales angulos, ex contraria parte fibi iplius relpondenr.
Et fi reciproca funr feu ex contraria parte fibi i fis re-
fpondeanr larera qu’as funr circum æquales angulos, 1’: nem-
pe ut DE ad DE, ira GB ad 8?. Dico parallelogrammum An
parallelogrammo Eç æquale elfe. Œoniam enim ell- ur DE
ad au, ira GB ad 3P, ut autem DE ad DE, ira un paral-
lelogrammum ad parailelegrammum FE, 8: ut GB ad Br,

l 9. quinti. ira c ne parallelogrammum ad parallelogrammum FE, erird
. 8: ut An ad En, ira se ad Pa. æquale igitur cit ABl’ parallelo-
grammum parallelogrammo ne. Ergo æqualium 8: 11mm!

un:

a ra primi.

e r. hujur.



                                                                     

LIBER VI. V :3;uni æqualem habentium angulum parallelogrammerum la-
tera, quæ circum æquales angulos, reciproca lunr, (en ex
contraria parte fibi ipfis refpondenr: 8: quorum paralle-
logrammerum unum uni æqualem habentium angulum 1a-
rera, quæ circum æquales angulos, reciproca lunt, en inter
le lum æqualia. Quod oportebar demenltrare.

PROP. XV. THEOR.
Æquulium, (’2’ unum uni aquulem habentium angulum

triangulum»; lutera, que circum quales angulos, fun:
reciproca: Et quorum triungulorum unum uni aquulrm
habentium angulum lutera, que circum raquait: uugulo:
reciproca fun, au inter [e funt æqualiu.

Sint æqualia rriangula ABC ADE unum angulum uni an-
gulo æqualem habenria, angulum feilicer BAC angulo DAE.
Dico triangulorum AEC ADE larera quæ circum æqua-
les angulos reciproca elfe, hoc en ut CA ad AD, ira
elfe EA ad An. ponantur enim ira ut in direâum lit CA . ,
ipli AD. ergo 8: EA ipfi An in direérum t erit; ardu 1’"qu
jungarur BD. Qi’oniam igi- B D
tur triangulum ABC æquale *
efi: triangule ADE, aliud au-
tem cit ABD; erit ut CAB
triangulum ad triangulum
BAD, ira 6 triangulum ADE

ad triangulum BAD. led ut .triangulum quidem CAB ad C En An triangulum, ira a CA ad AD, ut autem triangulumc L 1min.
EAD ad ipfum BAD, ira c EA ad A3. ut digirnr CA add "quint
AD, ira EA ad An. quare triangulerum AEC ADE larera,
quæ circum æquales angulos, recrpreca lum. Et fi reci re- r
ca funr latera rriangulorum ABC ADE, (cil. lit ut CA. a AD,
ira EA ad As. Dico triangulum A BC triangule A DE æquale
elfe. junéra enim rurfus En, quoniam ut CA- ad AD, ira Dit EA
ad A8, ut autem CA ad AD ira cAEc triangulum ad (trian-
gulum nAD- 8: ut EA ad An, irat triangulum EAD ad
B ADtrianguÎum, erit 4 nr Anc triangulum ad triangulum
BAD, ira triangulum EAD ad BAD trian ulum. utrumque
igitur triangulorum AEC ADE ad triangu um BAD eandem a . . ’
haber proportionem; ac proprereav æquale eli: ABC trianJ 940111".

’ I 4. gulum



                                                                     

136 EUCLIDIS ELEMENTORUM
gulum triangule ADE. Æqualium igitur, 8c unum uni æ-«
qualem habentium angulum triangulorum latcra quæ cir-
cum æquales angulos, reciproca faut: 8c quorum trian-
gulotum unum uni æqualem habentium angulum latera,
quæ circum æ uales angulos reciproca faut, ca internfc
iunt æqualia. u d demoni’crare oportebat.

PROP. XVI. THEOR.
Si quatuor "de linea proportionules funint, refiungulum

full extremis contentum equale ejl ei reflangulo quad [ab
medii: eantinetur: Et f: reâungulum fub extremis ean-
tentum uquule fueri: ei quad fub medii: continetur, qua-
tuor rem linea proportionules erunt.

Sint quatuor même lineæ proportionales AB CD E F, fit-
ue ut An ad CD, ira E ad F. Dico reéhngulum contemum

q . ub reétislineis A8 F æquale elfe ci quod fub ipfis CD E
e ILPrlml- continetur. Ducantur enim 4 à punétis A c ipfis A]; en ad

refiles angulos AG en; ponaturque ipfi quidem F æqualis
AG, ipfi veto E æqualis CH, 8c Compleantur ne DE paral-
lelogramma. Œloniam igi- B.
tur efi: ut A5 ad CD, ira E F. H
ad F; fifi autem E æqualis ---’-- l5 7.quîntï- CH, 8c F ipfi Ac: eritbut a
A8 ad on, itaCH ad AGw -
parallelogrammorum igitur

* ne un latera, quæ flint
circum æqualesangulos,re- A B C D. ciproca funt; quoniam autem æquiangulorum paralleloa
grammorum latera, quæ fun: circum æquales angulos,

eI4-hujus.reciproca funr, ea inter fa fun: t æqualia. ergo paral-
lelogrammum BG æquale efl: parallelogrammo DH. at-
que cit parallelogrammum quidem ne, quod fub mais
lineis u F continetur, etenim AG efl: æqualis F; paralle-
logrammum vero un, quod continetur fub ipfis en E, cum
CH ipfi E fit æqualis. reûangulum igitur contentum fub
A8 8c F cf: æquale ei quod fub ipfis CD ô: E continetur.
Et fi reétangulum contentum fub A a F fic æquale ei qued

* (ub en 8: a continetur. Dico. quatuor métas lineas propor-
tionales elfe, videlicet ut A B ad en, ira a ad F. iifdem e-
nim confiruâis quoniam rcüangulum contentum fub AB
à: F efl: æquale en quod (ub en ô: E continetur, atquc cit
çgutçntum quidem fub A B F reétangulum au, etenim et?

* ’ C



                                                                     

L I n E a; V1. 137cit æqualis F; contentum vero fub en a cit reâangulum
DH, uod CH iîfi E fit æqualis. erit parallelogrammum na
œqua e paralle ogrammo DE; 8c funt æquiangula. æqua-
lium autem 8: æquian lorum parallelogrammorum lare-
ra, quæ circum æqua es angulos, reciproca funt. c quare
ut au ad en, ira CH ad Ac, æqualis autem efi CH ipfi a, 8c ac
ipfi F. ut: igitur au ad en, ira E ad F. Ergo fi quatuor
reétæ lineæ proportionales fucrinr, reétangulum fub extre-
mis contcnrum æ uale cf: ei clic quéd fui) mediis contine-
rur: 8: fi reétangu um fub extremis contentum æquale fue-
rir ci quod fub mediis contineturqquatuor reâæ linea: pro-
portionales erunt. Œod oportebat demonfirare.

PROP. XVII. T H E O’R.
Si tres reflua linea proportionules fuerint, refiengulum jub

extremis tontentum squale efl ei quad à media fit qua-
drato :. Et fi refiungulum [ab extremù eantentum equale

.fuerit ei quad à media fit quadrato, tres reflua linea: pro-

portionale: erunt. *
Sint rrcs rccîtæ lincæ proportionales A B c; 8c fit ut A

ad B, ira B ad c. Dico reétangulum contentum fub AC æ-
quale eflè ci quod à media B fit quadrato. Ponaturipfi B æ- -
qualis D. Et quoniam ur A ad a, ira B ad c, æqualis autem
n ipfi D; erit ut A ad sa, ira A
D ad c. fi autem quatuor re- que. A 7. quinti-
&æ lineæ proportionales D
fuerinr rcétangulum fub ex- c
trcmis contentum cil b æ-
quale ci quod fub mediis c n 5 la. bains:
continetur. ergo reéÏaugu-
lum fub AC contenrum efl: A B
æquale ci quod contineturifub a n. (cd mél-angulum con-
tentum fub n D en: æquale quadrato quad fil: ex ipfa B 5 ete-
nim B cfi: æqualis D. reé’cangulum igitur contentum fub AC
ei’c æquale ci quad ex a fit quadrato. Et fi refiangulum
contenrum fub A c æquale fit quadrato quod fit ex a. Dico
ut A ad a, ira elfe B ad c. Iifdem enim confiruétis, quoniam
reâangulum contentum fub A c æquale ef’c quadrato quod
fit ex a; ar quadratum quod fit ex a air reétangulum quod a
fub ipfis a D continetur, cf: enim B æqualis ipfi D; erit re-
Çtangulum contentum fub A c æquale ei quod fub B D con-
tinetur. fi autem recîtangulùm fut) extremis contenrum æ-
quale fuerjr ei quod (Lib mediis continetur, quatuor ïçé’cæ

. q meæ



                                                                     

’13: EUCLrnrs ELEMENTORUM
linea: proportionales 6 erunr. cil: igitur ut A ad B, ira D ad
C; æqualis autem a ipfi D. ergo ut A ad a, ira B ad C. Si
igitur rrcs reéræ lineæ proportionalcs fucrinr, rectangu-
lum fub extremis courenrum cit æquale ci quod a media fit
quadrato. Et fi reétangulum fub extremis contentum a:-
quale fuerit ei quod à media fit quadrato, rrcs reélæ lineœ
proportionales erunr. Œpd oportebat demonftrare.

PROP. XVIII. PR OBL.
A data mita linea data refiilineo fimile Üfimiliter pigfitum

reflilineum deferibere.

Sir data recta linea au, datum autem refitilineum CE.
Oportet à reéta linea au reétilineo CE fimilc, 8c fimilirer
fofitum reétilineum defcribere. Jungarur DF, 8c ad rcéram

q . ineam AD, 8c ad punéta in ipfa A a, angulo quidem c æ-
4 z3.PI’ImI-qualis angulus A confiiruarur

ca B angulo autem c D,F G H F F
angulus ABG. reliquus igitur [aï-é
c F D angulus reliquo A c B

l’ ’r-c9f-31-efl: b æqualis. ergo æquian- xx
7mm gulum cil: FCD triangulum a»

Dtriangqu au; ac propte- B ct 4- lmiuMearur FD ad c3, ira PC ad
ca, 8c CD ad au. rurfus conflituatur ad reéram lineam
3G, 8c ad punôza in ipfa n c, angulo quidem on: æqualis
angulus 36H, angulo quidem FDE æqualis cari. ergo re-
li uus fi ad E reliquo ad a cit æqualis. æquiangulum igitur
ca trian ulum FDE triangulo GBH. quare ut: FD ad GB,
ira FE a cH, 8c En ad un. oircnfum autem cil: 8: ur FD

duquinti-ad c3, ira PC ad ca, 8c CD ad AB! 8c ut igitur-i FC ad
ac, ira CD ad au, 8c FE ad cH, 8c adhuc En ad En. ira-
que (quoniam angulus quidem CFD ei’r æqualis angulo ACE;
angu us autem on: angulo non. erit rorus en: angulus

n roti A c H æqualis. eadem ratione 8c c D E cit æqualis ipfi
ABH, 8:: rærerca angulus quidem ad c angulo ad A æqua-
lis, angu us veto ad r. angulo ad H. æquiangulum igitur
cit AH ipfi CE, 8c latera circum æquales ipfis angulos ha-
ber proportionalia. ergo reérilineum AH reérilineo ce fi-

t 3- Bef- ’rmile o erit: A data igitur recta linea A8 daro reüilineo ce
lulu” fimile, 8c fimilirer pofirum reâilineum AH defcriptum cit.

(Epd facerc oportebat. , I
PROP.

in

il
tu

a
1 1

à



                                                                     

LlBER V1. 139
.FROP. XIX. THEOR.

Similia triangule inter fe fun: in duplicata proportiane lu-
terum bomologorum.

Sint fimilia rriangula ABC DE? habentia angulum ad a
æqualem angulo ad a, 8c fit ut au ad 3c ira DE ad EF,
ira ut latus ac homologum fit lateri EF. ico a ac trian-
gulum ad triangulum DEF duplicatam prOporrionem habere r q
ejus quam haber ac ad ne. Sumatur enim ipfis a ne El? ter-’ ! h Mil"-

ria proportionalis se, ut fit A
Bc ad au: ira ce ad ne. D8c Jungarur ca. Œoniam
igitur ut an ad ne, ira au
D a ad sa; erit permutando
ut au ad ne, ira ac ad sa.
(cd ur ne ad sa, ira en:
ad ac. ut bigitur a3 Ë G C E Fad DE, ira a? ad ac. quare triangulcrum ch Daphnquîntî.
latera, quæ funt circum æquales angulos, reciproca funt.
quorum autem triangulorum unum uni æqualem ha-
bentium angulum larera, quæ circum æqualcs angulos,
reciproca funt, ca inter fe æqualis. r funr. æquale igiturc,x;.huius.
cit arc triangulum rriangulo DEF. Br quoniam cil: ut
ne ad en, ira ce ad 3c; fi autem rrcs met-æ linea: pro-
portionales fint, prima ad rerriam duplicaram proportio-
nem dhaber ejus quam haber ad fccundam: habebit igiturd 30:04-
nc ad ac duplicatam proportionem ejus quam haber ne ad q""’"t
ne. ut autem 3C ad ac, ira au c triangulum ad triangulum
anco. ergo 8c ch triangulum ad triangulum a ne dupli-o 1- hui"!-
caram proportionem haber ejus quam BC haber ad au. cit
autem a ac triangulum triangulo D a r æquale. 8c triangu- . .
lum igitur aacfad triangulum DE? duplicaram proportio-f 7- arum
nem habebit ejus quam haber ne ad EF. QLue fimilia tri-
angula inter fe funr in duplicata proportione larcrum homo-
logorum.. QlLOd oflendere oportebat. l

Cor. Ex hoc mauifefium cit, fi rrcs retira: linea: propor-
tionales fuerint, ur prima ad rertiam ira cire triangulum,

uod fit a prima ad triangulum qued, a feeunda fimilc, 8c
militer defcriprum; quoniam ofieufum efr ut en ad ac,

ira anc triangulum ad triangulum ne, hoc cil: ad trian-
gulum DEF. mm ofiendere oportebat.

PROP.



                                                                     

14° EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROP. XX. THEOR.

Similiu polygone in fimiliu triangqu dividuntur, (a numero
aquatiu, (7 homologa totis ; à polygonum 4d poljgonum
duplioumm proportionem haber ejus quam- lutin homolo-
gum baht 4d homologum Iatus.
Sint fimilia polygona arc D a ac HKL, 8: fic aB homo-

logum ipfi ac. Dico polygona a a C D a F6 H K Lin fimilia
triangula dividi, 8c numero æqualia, 8: homologa roris; 8:
polygonum a a cn a ad polygonum F c a K L duplicaram
proportionem habere ejus quam haber a B ad FG. Jungan-
tur sa ac cr, LH. Et quoniam fimile cit aucun: polygo-

i I. Def- num polygono FGHKL, angulus au: angulo en. cit aze-
hulu” qualis, arque cit ut sa ad A8, ira cr ad FL. quoniam igi-

tur duo rriangula funr a3 a A
F GL unum angulum uni
angulo æqualem habentia, Fcircum æquales autem an- E B
gulos larera proportionalia. L Ga 6. hujm. erit 6 triangulum a B a tri-

. angulo FGL æquiangulum;
c 4’ bull"- ergo t8: fimile. an ulusi i- D c K H

tur ana æqualis ci angu o FG L. cit autem 8: rorus ABC
angulus æqualis a roti FG H, proprer fimilirudincm polygo-
norum. ergo reliquus EBC reliquo LGH eft æqualis. 8:
quoniam ob fimilitudinem rriangulorum au FG L, cit 4 ut
En ad sa, lira Le ad ce. fed 8: proprer fimilirudinem po-
lygonorum a, ut, au ad ac, ira cil: ra ad cri; erit ex æ-

431-quïnti- quali ut d EB ad 3c, ira LG ad CH. hoc cit circum æqualcs an-
gulos EBC LGH latera flint proportioualia; æquiangulum
igitur [reii EBC triangulum rriangulo LGH. quare 8: cfimi-
le. eadem ratione 8: mon triangulum fimile ef’c triangulo
LHK. fimilia igitur polygona ABCDE FGHKL in fimilia tri-
angula dividuntur, 8c numero æqualia. Dico 8: homologa
roris: hoc cit ut proportionalia fiat triangula, 8: antece-
denria quidem finir au: sac aco, confequenria autem ip-
forum FGL LGH LHK; 8: accora polygonum a’d polygo-
num FGHKL duplicaram proportionem habere ejus quam
latus homologum haber ad homologum larus, hoc cil: au ad
F0. quoniam enim fimile cit ABE triangulum triangulo FcL,

. habebit aux; triangulum ad triangulum FGL duplicatam
il ’9- h"J"’- proportionem e ejus quam haber au ad GL. eadem ratione,

. . 8: triangulum BEC ad GLH trian ulum duplicaram dpro-
f" quint” portionem haber ejus quam En a GL. eftfigirur ut au

trian-
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triangulum ad triangulum FGL, ira triangulum ne ad
GLH triangulum. rurfus quoniam fimile efi: triangulum ne
triangulo LGH, habebit me triangulum ad triangulum
LGH duplicatam proportionem c ejus quam méta linea ce
habet ad reaam HL. eadem ratione sa ECD triangulum
ad triangulum un: duplicatam proportionem haber ejus
quam CE ad HL. eflfigitur ut triangulum BEC ad triangu-
lum LG a, ita en!) triangulùm ad trian ulum LHK. offen-
fum autem cit 8: ut mac triangulum a triangulum LGH,
ira triangulum ne ad triangulum FGL. et o ut: trian-
gulum un; ad triangulum FGL, ira triangu nm BEC ad
GHL triangudum, 8c triangulum se!) ad ipfum LHK. 8:
igitur ut unum antecedennum ad unum confequentiums,
fic omnia antecedentia ad omnia confequentia. er o ut tri-
angulum A sa ad triangulum FGL, ira nous po ygonum
ad polygonum F c H K L: fed A RE triangulum ad mangu-
lum FGL duplicatam proportionem haber ejus quam latus
homologum AB habet ad homologum latus FG, fimilia e-
nim triangula in duplicata h (un: roportione laterum ho-b 19.huju;
mologorum. ergo-8c ABCDE po ygonum ad polygonum
FGHKL duplicatam proportionem haber ejus quam A8 1a-
tus homologum haber ad F6 homologum latus. Similia igi-
tur olygona in fimilia triangula divnduntur, 8c numero æ-

ua ia, 8c homologa totis; 8c polygonum ad polygonum
uplicatam haber proportionem e’us uam habct latus ho-

mologum ad homologum latus. dag dempnftrare opor-
rebat.

Eqdem mpdo 8: in fimilibus quadrilateris oflendetur ca
cfl’e m duphcata proportione laterumv homologorum. o-
fienfum autem cit in triangulis.

COROLL.
I. Ergo univerfæ fimiles figura: reôtilineæ

inter fe funt in duplicata proportione homo- ’
logorum laterum. 8: fi ipfis A1: FG tertiam
proportionalem fumamus, quæ fit x; habebit.
A]: ad x duplicatam roportionem ejus quam
habet A8 ad FG. haEet autem 8c polygonum
ad polygonum, 8: quadrilaterum ad quadri-
laterum du licatam proportionem ejus quam
laïus homo ogum haber ad homologum 1a-
tus, hoc eft AB ad FG. arque oficnfum cit
hoc in triangulis.

31:..un
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a. Univerfe igitur manifeflum cit, fi rrcs même lineœ

proportionalcs fuerinr, ur prima ad rerriam, ira effc figuram
quæ fit a prima, ad cam quæ a feeunda, fimilem 8c fimilirer
defcriptam. Œ’Od oitendere oportebat.

PROP. XXI. THEOR.
Q1; eidem reâilinea fun: fimilia, à inter [a fimilid faut.

Sir enim utrumque reétilineorum A a fimile reûilineo c.
Dico 8c reâilineum A reâilineo a fimile efi’e. Œoniam
enim fimile où A reétiline-
um reérilineo c, 8: ipfi æ-

; !.Def. quiangulum a erit, 8C cir- cMi";- cum æquales angulos la-
.rera habebit ,proporrionalia.
rurfus quoniam fimile cil: A
reéhlineum B reâilineo c, B V

- æquiangulum ipfi erit, 8:
circum æquales ancuios larera proportionalia habebit 4.
utrumque igitur reëlhneomm A a ififi c æquiangulum cil:
,3: circum æqluales angulos larera aber proportionalia.
quare 8c reôti ineum A ipfi a efl: æquiangulum, lareraque
circum æ uales angulos roporrionalia haber; ac propre-
rea û A ip 1 B efl: fimilc. àuod demonfirarc oportebat.

i PROP.XXII. THEOR.Si quatuor n54 linea proporfionde: funint, (9’ reâilînea
. qui: ab ipfi fiant, fimilin, (9’ fimiliter defcripta propor-

tionalia arum. à fi reflilinea qua 4b ipfis fiant, fimilia,
(ffimiliter defiripta, proportionalia fuerint, (’2’ ipfiz re-

fit linea properrienale.: nant.

Sint quatuor reétæ lineæ proportionales A8 en a? en;
a! 8.11111"! 8C ut A n ad c D, ira fit EF ad en. Defcribantur ne a ab

ipfis quidem A8 c1) fimilia, 8c fimilirer pofita te ilinea
x A B L c D: ab ipfis veto EF au defcribanrur reétilinea
fimilia, 8c fimilircr pofira MF NH. Dico ut [un reé’tilineum
ad rcétilineum LCD, ira cire refitilineum MF ad ipfam NH

5:..hujus.re&ilineum. Sumatur ipfisbquidem A8 c1) tertia ropor-
rionalis x; ipfis vero El? on renia proportionalis o. 1t quo-
niam cit ut A8 ad on, ira El? ad sa: ut autem c D ad x

eaa.quinri. ira on ad o 5 rerir ex æquali r ur An ad x, ira me ad o. fed
4 Fat-1°- ur AB quidem ad x, ira cit d reétilineum [CAB ad LCD reâi-

hlm lineum

LA.

g La ...Jv



                                                                     

LIBER VI. 143lineum, ur autem EF ad o, ira d reâiliueum MF adreéti-
lineum NH. ur 1 itur KAB reâilmeum ad reôtdmeum
LCD, ira cit ne iliueum MF ad K * "Quinti-
NH reétilineum. Er fi fit ut [un
reâilineum ad reétilineum LCD, x L
ira reétilineum MF ad reûilineum --
un. Dico ur A8 ad CD, ira elfe vair ad ou. fiat enim ur AB ad c1),
ira EF adira, 8c defcribarur rab û B C D
ipfa PR alteru:ri rcétilineorum MF N fixing
N H fimile, 8c fimilirer pofirum d”-
reâilineum sa. quoniam igitur efl: i
ur A8 ad CD, ira EF ad un, ô: ,E F G Hsi
defcripra fun: ab i fis quidem AB
c D fimiiia, 8c firni irer pofira KAB
L en reâilinea, ab ipfis vero En? --°--
1m fimilia 8c fimilirer pofira reéti- p R
linea MF 5R, erirxur KAB reéîti- gaudira
lineum ad rcâilineum Lcn, ira reâilineum MF ad sndem9m
reâilineum: ponirur autem 8c ur reétiliueum KAB ad re- mm’
&ilmeum LCD, ira MF reétiliueum ad reâilineum un.
ergo ut reékihncum MF ad reétilineum un, ira MF reâili-
neum ad refiilineum sa. qued cum reétilineum MF ad u-
trumque ipforum un sa eandem habear proportionem,
erit b recitiliueum NH ipfi 5R æquale. efl: autem ipfi fimile,b 9. quinti.
8C fimilirer pofirum. ergo ou cit æqualis PR. 8c quoniam
ur Ai; ad CD, ira cit EF ad PR: æqualis autem PR ipfi ou;
erit ut A a ad c D, ira EF ad ou. Si igitur quatuor mâta:
lineæ proportionales fuerinr, 8: reâilinea quæ ab ipfis fi-
unr, fimilia, 8c fimilirer defcripra proportionalia erunt: 8c
fi reétilinea quæ ab ipfis fiant, fimilia,8c fimiliter defcri ra
proportionalia fuerinr, 8c ipfæ reétæ lincæ proportion es
erunt. Q19d oporrebar demonfirarc.

LEMMA.
Pofitù tribu: mais quibufrunque A, a à c; ratio prima

A 4d reniant c, æqualis a]! rationi compajita ex ration:
prima A 4d [1204an a, à ratione fatum!» a 4d ter-

tiam c. p ISit V. G. numerus tamarin; emparant: fin denominator ra-
tion? A ad B, hac a]! fit A tripla B, à fit mimera
quateruriu: exponem ratinai: a ad c, erit numerus dunde-
mriu: en mimai ternarü à qualernarii multiplication

compo-
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tumpofitw exportent rationis A ad c; num quia A tantinet n
ter, â B tantinet c quater, cantinefiit A ipfizm c ter qua-
ter, [tu duadetin. idem de aliù multiplicibuc ml fuémulti-
plici u: werum ejf. Unz’rverjklù ruera buju: Hammam deman-

flratia tafia (Il; amatiras ratinât A ad B a]! numeru: .A.
B:

fit]. qui multiplions configura-
tem produit antecedentem. Et
fimtliter gamina; rationis B ad 3-”.-
c a]! Ë Argue [ne duæ quanti- c-

c AXB
tare: inter fe multiplicatæ efiriunt numerum B xc qui a]!
quantitaa rationis gzzam reflungulum camprebcnfitm [116 retînt
A é B haie! ad refinngulum fifi B à C raflât. Adeague dia:
ratio reflunguli filé A Ù B, ad reéîangulum fub B à C tu e]!
glue in enfit dcf. 7. hujus, campanitur ex ratinniâu: A ad n
à a a c. fidper I. 6. "angulum filé A à B, ejl 4d rezz-
angulm fifi B à C, ut A ad c. è- igitur ratio A ad c qua-
Iù efl raflerai compajïtæ ex rationiôut A ad n, à B ad c.

Pqfiti: il!" quatuor refii: quiâufiungue A, B, c, à D; Ra-
tio prime A ad quartant D æqualis e]! rationi campofitæ ex
ratione prime A ad ficundam B, à ratione [canada au ter-
tiam C, Û ratione tartit: c ad quartant D. L

Na»; in tribu: redis A, c, à D
ratio A ad D æqualù qji ration:
cnmpojitæ ex rationiâu: A ad C,
à c ad D. Et badina: ejl 0-
jleufitm rationem A ad c 47114km
MI: ratinni compajîtæ en: ratio-
nièu: A adB à B ad c. Et igi-
tur ratio A ad D tquuli: a]! ratiani compofitævex rationiéu:
A ad B, B ad C à c ad D. Similiter oflendetur, tïfiutttfll-

A

c-------.D.-.--.-.

que redis, ratione»: primæ ad ultimam arquaient e e ratinai
campofitæ ex rationiàuc prime ad ficundam, [un æ ad tri-
tiam, tartine ad quartant, à in deincep: ufque 4d ultima»).

Si exponentur alia magnitudine: quæh’éet, priai" "aux,
idem aèrineôit. 949d confluât fi concipiantur lot reâæ A, B,
c 0c. ardine pnfite que! fiant ma nitudiner, à in eadem
ratione: in viz. ut rafla A fit adgreôîam B ut prima ma-
gnitude ad faundam, à refila n ad radium C ut finaude
magnituda ad tertiam, 29’ ita pana. Mamfejium qfl par 2.7..
5’. e]? ex æquo reliant A ad ultimam radium fient prima ma-
gnitude ad ultimam. Sed ratio refit A 4d ultimam nanan
eguali: efl ratinni compafitæ ex ratinnibu: A ad B, B 4d c, à?

ita a



                                                                     

’LIBER V1. I4;in pana ufque ad ultimam raflant. Et, ex hypotbefi, ratio
cujajliéet rafla: ad fifi proximam, eadem a]; cum ratione
magnitudinir ejufdem ardini: ad [165 proximam. Et igitur
ratio prima magaitudinir ad ultimam, aqaalir efl ratinai cani-
pnfitæ ex rationihu prima magnitudinù’ ad [ecundam fimjtdæ
ad tertiam, Ù ita deimep: uhueiad abîmant. and de-

manflrare oporteàat. n
PROP. XXIII. THEOR.

Æquiangula parallelogramma inter [a proportionem habent
ex lateribu: tompqfitam.

Sint æquiangulaIparallelogramma AC CF æqualem ha-
bentia BCD an ulum angulo ECG. Dico parallelogrammum
AC ad paralle ogrammum CF proportionem habere com-
pofitam ex lateribus, videlicet compofitam ex proportions
quam haber ne ad CG, 8c ex proportione quam DC haber
ad CE. Ponatur enim ut ac fit in dire- D Il
(lum ipfi CG. ergo 8: DC ipfi CE in di-
reâzum 4cm: 8c complearur DG aral- a r4..prîmi.
lelogrammum: exponarurque re a li- 8 c
nea quædam K, 8c fiat un ne ad cc, ira ,u: ad L, ut autem DC ad CE, ira L ad l’ www
M. proportiones igitur ipfius K ad L, 6c
L ad M eædem (un: quæ proportiones
larerum videlicet ac ad cc, ô: ne ad
CE. (cd proportio K ad M compofira a r4
CH: t ex proportione K ad L, 8C propor- Lama,
none L ad M. quare 8c K ad M propor- x Lu [in 9°
rionem haber ex lareribus compofiram.
8c quoniam cit ut B C ad c G 4, ira AC parallelogrammumd x. hujus.
ad parallelo rammum CH; (cd ut ne ad CG, ira x ad L: . .
erit tut 1c a L, ira parallelogrammum AC ad CH paralle-0 "Hum".
Io rammum. rurfus quoniam efl: ut ne ad CE, ira CH pa-
r elogrammum ad parallelogrammum CF: ut autem DC
ad CE, ira L ad M. ergo ut L ad M, ira erit a parallelogram-
murn CH ad CF paral elogrammum. itaque cum oi’cenfum
fit ut K quidem ad L ita AC parallelogrammum a paralle-
logrammum CH: ut autem L ad M, ira parallelogrammum
CH ad CF parallelogrammum, erirfex æquali ut K ad M faa.quin:i.
ira AC parallelogrammurp ad ipfum CF. haber autem 1c a
M roportionem ex larerxbus compofitam, ergo 8c ac pa-
ra elogrammum ad parallelogrammum CF roportloncm
habebit compofiram ex lateribus. Æquiangu a igitur paral-

K lelogramma
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lelogramma inter fe proportionem habent ex lareribus
compofiram. Quod oportebar demonficrare.

PROP. XXIV. THEOR.
Omnis parallelogrammi, que circa diametrum funt paral-

lelogramma, Ü mi, Ü inter [e fimiliafimr.

Sir parallelogrammum A8 CD, cujus diameter A C: circa
diametrum vero ac parallelogramma finr ne Hic. Dico
parallelogramma ne me 8c roti ABCD, 8c inter fe Emilia.
elfe. Qu’oniam enim uni larerum trianguli ABC, videlicet
ipfi ne parallela duéta efl: EF, erit au: DE ad EA, ira CF
ad FA. quoniam rurfus uni larerum trianïli ACD, nempe

. ipfi CD duéta ef’r parallela A Ba 1- lituus-m, ur CF ad FA, iraaerir
DG ad sa. (cd ut CF ad G HF A ira oi’renfa cit 8c a a

,ad sa. ergo 8c ut ne ad
L n quinti-2A, iralr ne ad sa, com-
a diqmnthponendogue tur 8A ad AE,

ira na a ne. 8c permu- D K crando ur BA ad au), ira sa ad AG. parallelogrammerum
igitur ABCD 8: ne latera, quæ circa communem angulum

, . BAD, proportionalia funr. 8c quoniam parallela efl en? ipfi
4 2S’cP’lmhnc, angulus quidem AGF ei’c 4 æqualis angulo ADC, an-

gulus vero on æqualis angulo DC A, 8: angulus DAC cit
communis duebus rriangulis ADC AGF; erit igitur triangu-
lum ADC rriangulo AGF æquian ulum. eadem ratione 8c tri-
angulum ACE æquiangulum e trianîulo un. rorum igi-
tur parallelogrammum ABCD paralle ogrammo ne cit æ-

g 4. hujus.quian ulum. ergo ut an ad ne, ira ne ad ce, ut autem
ne a ca, ira GF ad FA, ô: ut AC ad en, ira u ad FE,
8c prœrcrea ut ca ad un, ira SE ad sa. itaque quoniam
oflenfum en ut oc ad ca, ira elfe GF ad sa, ut autem

fu.quînrî.Ac ad en, ira A? ad FF.; eritf ex æquali ut ne ad en, ira
GF ad FE. ergo parallelogrammerum ABCD 8: ne propor-
tionalia fun: larera quæ circum æquales angulos, ac pro te-
reag parallelogrammum aux) arallelogrammo ne e fi-
mile. eadem ratione, se para elogrammum ne!) fimile
efi: parallelogrammo KH. utrumque igitur ipforum EG tu:
parallelogrammerum, parallelogrammo ABCD ei’c fimile.
quæ autem eidem reétilineo funr fimilia, 8c inter fe fimilia

bu.hujus.bfunt. parailelogrammum igitur sa fimile eh parallelo-
grammo HIC. Qqare omnis parallelogrammi, quæ circadia.

me rum

x l . Def.
hujus.



                                                                     

Lilian VLV innatrum funt parallelogramma, 85 tori, 8c inter [Je funr fi-
miha. Q1er oitendere oportebat.

PROP. XXV. PROBL.
Data reflilineo, fimile, 0’ alteri data aquale idem ronfli-

tune.

Sir datum quidem reétilineum cui Oportet fimile confiia
tuere ABC, cui autem æquale fit D. Oportet i fi ABC fi-
mile, 8c ipfi D æquale idem confiiruere. App icetur a ada44..primi.
16513111 quidem lineam BC reétilineo ABC æquale paral-
lelogrammum ne. ad reétam vero ce applicetur fi parallelo- la 4;.primî.
grammum CM æquale
ipfi D, in angulo FC E,
qui CBL angulo e11: æ-

qualis. in diredtum igi. K . Itur t efi: 3c ipfi CF, 8c ’ F 141*111",LE ipfi EM. fumanrur
4inter Bc CF media
proportionalis GH, a: e , Gab ipfa en defcribatur
reétilineum x G H fi- L E M
mile 8c fimiliter pofitum reâtilineo ne. Et quoniam efl:
ut ne ad en, ira en ad cr, fi autem rrcs reôtæ lineæ pro-
gortionales fiat, ut prima ad tertiamf, ira en: figura quæfa:Cdr.ao."

t a prima, ad eam quæ à facunda, fimilem 8c fimiliter de- horm-
fcriptam: erit ur ne ad CF. ira ABC reétilineum ad méti-
lineum KGB. fed 8: ut ac ad CF, iras parallelogrammumg r. hujus.
38 ad a? parallelogrammum, ut higirur reétilineum ABCbu.quinti.
ad reétilineum KGH, ira DE. parallelogrammum ad paralle-
logrammum En quarei permutandovut ABC reétilineumixôqnîmi.
ad parallelogrammum sa, ira reérilineum KGH ad FF. pa-
rallelogrammum. ei’c autem redrilineum ABC æ uale pa-
rallelo rammo 8E. æ uale igitur cit 8c KGH re ilineutn

aralle ogrammo sa. cd a? parallelogrammum æquale cit
reétilineo D. ergo 8c reétilineum «en ipfi D efl: æquale : efl:
autem GKH fimile reérilin’eo ABC. Dato igitur reétilineo
ABC fimile, 8c alteri dato D æquale idem confiitutum en:
KGH. ŒLOd facere oportebat.

A D
C v F d 1;. hujua.c :8.hujul.

K7. PROP.
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PROP. XXVI. THEOR.
Si à parallelogrammo parallelogrammum anferarur fimile

tari, (’3’ fimiliter pofitum, communem ipfi angulum ba-

bans, circa eandem diametrum 4l tari.

A parallelogrammo enim ABCD parallelo rammum A?
ailleratur, (inule ipfi ABC D, 8c fimilirer po tum commu-
nempe ipfi angulum habens me. Dico parallelogrammum
ABCD circa eandem effe diametrum parallelogrammo A F.
Non enim, led fi fieri porefi,
lit parallelogrammi BD dia-
meter AHC, 8c producatur GF
ufque ad H, ducaturque per
H alterutri ipfarum AD BC pa-
rallela HK. Qu’oniam igitur
circa eandem diametrum cit
A a C D parallelogrammum

aarahuius-parallelogrammo KG; 8c erit A parallelogrammum ABC!)
b r. Def. parallelogrammo KG fimile. ergo ut 1’ DA ad A a, ira ca ad
hum arc. el’r autem 8c proprer fimilirudinem parallelogramme-
cn-quimi’rum mon se, ut DA ad au, ira sa ad au. &cigirur

l l ut ca ad au, ira ca ad arc. quod cum sa ad urramque
4 9- quininipfarum AK AE eandem proportionem rhabear; erit 4 AE

ipfi AK æqualis, miner majori, quad fieri non potelr. non
igitur circa eandem diametrum e11: A 8C D parallelogram-
mum parallelogrammo AH. quare circa eandem diametrum
erit ipfi AF. Si igitur’à parallelogrammo parallelogrammum
auferarur fimileyrori, 8c fimiliter pofirum, communem ipfi
angulum habens, circa eandem diametrum efi; tori. Q1911
demonlirare oportebat.

PROP. XXVII. THEOR.
Omnium parallelogrammerum [ecundam eandem redan:

lineam applicarnrum, (a deficientium figurù parallelo-
grammis, firnililm: (a fimilinr pofiti: ci qui: a dimidia
drfirilzitur, maximum c quad ad dimidiam e11 applica-

tum, fimile exzfiens de eflui. g
Sir reûa linea an; feceturque bifariam in c, 8C ad

AB reéftam lineam a plicetur parallelogrammum A!) de-
ficiens figura paralle ogramma ce, fimili 8c fimiliter po-
fira ci quæ à dimidia iplius au defcripta elr. Dico omnium

paralle-

-g-q...-.

a I -rh Cf! Nul. Ci Il. a-



                                                                     

LIBER. VI. r49parallelogrammerum ad reéîtam lineam a a applicarorum,
à: deficxentium figuris parallelogrammis fimilibus, 8c fimi-

liter pofiris ipfi ce, maximum n Eefl’e AD. Applicetur enim ad
reétam lineam A n parallelo-
grammum AF, deficiens figura
parallelogramma Hic fimili, 8c G
limiliter ofira ipfi c a. Dico
AD par elogrammum paral-
lelogrammo AF majus elfe. A c K. B
Œoniam enim fimile elr parallelogrammum ce parallelo-
grammo HK, circa eandem diametrum a funt. ducatur eo-4 :6. huius-
mm diameter DE 8c defcribatur figura. quoniam igitur g h
open æquale ipi FF., commune ap onatur HK. torumb43-Prfmfn
igitur CH toti [ce cit æquale. fedCH e ræquale ce, quo-t 354mm-
niam 8c recta linea ac ipfi c3. ergo 8c oc ipfi arc æquale en.
commune apponarur CF. rotum i itur A F cit æquale gno-
mon! LMN: quare 8c ce, hoc e an parallelogrammum
parallelogrammo A F e11: majus. Omnium igitur parallelo-
grammorum (ecundunpeandem reétam lineam a plicato-
mm, 8: deficientium figuris parallelogrammis imilibus,
8: fimiliter pofitis ei quæ a dimidia defcribirur, maximum
en: quod ad dimidiam efl: applicarum. Quod demonftrare
oportebat..

PROP. XXVIII. PROBL.
dd datam "dam lineam data refiilîneo aquale parallelo-

grammum applicare, dtfirienr figura parallelugramma
que fimilùfir alteri data : oporret autem datum maili-
neam, cui aquale applicandum ejl, non majus (Je au quad
ad dimidium applicatur, fimililzu: exijlentibu: defefiibm,
à en quad à dimidia, (f au cui oportet finrile defiære.

Sir dara quidem reétalinea A8: datum autem reailineum,
cui Oportet æquaie ad datam refitam lineam A8 apîlicai’e,
.fir c non majus exifiens eo quod ad dimidiam app icarum
ei’r iimiIibus exifientibus deferlibus: cui autem Oportet fi-
miie deficere fit D. O ortet ad datam reétam lineam as,
date re&i1ineo C æ u e parallelogrammum applicare, de-
iiciens figura parallellogramma quæ fimilis fit ipfi D. .Sece- .
tur AB bifariam in E, 8c ab ipl’a EB delcribatur a limile, au lump".
fimilirer pofirum ipli D; quod fit EBFG, 8: compleatur ac
parallelogrammum. itaque ne vel æquale cit ipfi c, vci eo

l K 3 majus,
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ma’us, ob dererminarionem: 8: fi quidem A6 fic æ uale ç;
fa m jam erit quod proponcbatur: etenim ad re am ll-
neam un date reailinco c æqualc parallelogrammum AG
applicatum cit, deficiens figura pa- Il G o r
rallelogramma EF ipli D fimili. fi au-
tem non efl: æquale, erit HE majus ,
quàmc; arque EF æ uale el’r au. T
ergo, 8c EF quam C ci majus. quo
autem EF fuperar c, ei excelTui æ-
quale, iplî vero D fimile 8: fimilircr I .- -
ofitum, idemt conflituatur KLMN. A E 5 n
cd D cit limilc EF. quarc 8c KM ipfi L ”-M
E F fimilc erit. lit igitur redira linea il
KL homologa ipli ce, LM veto ipfi K - N
G F. 8c quoniam æquale cit E F
ipfis c ô: KM, erit EF ipfo KM ma- C

4 Çor. 2°. Jus. major à igitur clr reéra linea CF.
bull". ipfa KL 8c CF ipfa LM. ponatur i

cx æqualis KL, à: GO æ ualis LM, 8c com leatur XGOP
arallclogrammum. æqu e igitur cit 8c fimi e x0 ipfi KM.

I cd KM limile el’r EF. ergo 8c c x0 ipfi EF cit limilc. circa
4 ’5’ hum? eandem igitur e11: ddiamerrum x0 ipli EF. fit ipforum dia-

meter en 8c figura defcribatur. itaque quoniam EF cil:
æquale ipfis c 8c KM fimul, quorum x0 cit æquale KM, e-

. . rit reliquus un gnomon æqualis reliquo c. 85 quoniam
l’4v3-P""1h on elr e æquale ars, commune a ponatur sa. totum igitur
f 36-Ftimî. on tori x B cit æqualc. (cd x3 câfæquale TE, quoniam 86

larus AE lateri en. quare 8:. TE ipfi on æ uale. commune
apponarur xs. ergo torum T8 cit æqua e roti gnomoni
un. ar roi? gnomon ipfi c ol’ccnfus eir æqualis: ô: T3
igitur ipfi C æquale erit. (migre ad datam re&am lineam
au, daro reéiilmeo c, æquale parallelogrammum T5 appli-
carum cit, deficiens figura parallelo ramma sa ipfi D limi-
ii, quoniam 8c sa limile elr ipfi on. 645M facere oportebat.

a a]. hujus.

e ai. hujus.

PROP. XXIX. PROBL.
(il! datam "(hm lineam data reâilinca aquale parallelo-

grammum applicare, examen: figura parallelogramma,

que [imita fit allai data. I :
Sir dam reéra linea un, datum vero re&ilineum, cui o-

porrer æquale ad ipfam au applicare fit c; cui autem o-
porrer fimilc excedere D. Oportet ad rcéram lineam dato
rengainer) ç æquale parallelogrammum appliçarc, eXCËens

i I i a i . un

(au!



                                                                     

LIBER VI. nifigura parailelogramma fimili D. Secetur AB bifariam in
E, arque ex un ipfi D fimile, 8c fimiliter apofitum parallelo-
grammum dcfcribarur EL. 8c utriulquc quidem EL 8c c æ-
quale, ipfi vero D fimile, 8: Emili-
ter ofirum ideml’conffiruarur CH.
fim ei itur cit CH ipfi EL. firque
KH qui cm larus homologum lateri
FL, KG vcro ipli FE. 8c quoniam
parallelogrammum CH majus efl: i-
pfo EL, erit redra linea KH major
quam FL, 8: KG major quam FE.
producantur F L F E, 6: ipfi qui-
dem KH æqualis fit FLM, ipli vero F
KG æquails FEN, 8c compleatur
un parallelogrammum. ergo MN

A E
N

a 18.bujusi

G b 25. hujus.

æquale efl: 8c fimile ipli CH. led CH
en limile 8L; un igitur ipli EL fi-
mile t erit; ac proptcrea Circa ean- r ar. huit".dem diametrum d cit EL ipfi MN. 1’ x426.hujus.
ducaturipforum diameter Fx se figura defcribatur. itaque
quoniam GH ipfi EL 8c C eli æquale, led CH cit æquale
MN; erit 8c MN æquale ipfi EL ô: c. commune auferatur
IL. reliquus iâitur on gnomon ipli c efl: æqualis. led
quoniam ne e æqualis un, æqualeeeritôc AN parallelo- 0 351mm-
grammum parallelogrammo 1-: P, hoc el’t ipfifLo. commune f 4.3.primî.
apponarur sa. torum igitur AX æquale en gnomoni on.
fed on gnomon efi: æqualis c. ergo 8c AX ipli C erit æ-
quale. Ad datam igitur reéram lineam au daro re&ilinco
c æquale parallelogrammum applicatum el’t 4x, excedens
figura parallelogramma F0, ipfiiD fimili, quoniam ô: ipli FL
filmiez elr OP. (yod feeilï’e oportebat. g 24. mais;

PROP. XXX.-PROBL.
Datam raflant lineam terminntam extremn au media ratio.

ne firme. a
Sir data retira linea rerminata au Oportet ipfum au ex.

trema ac media ratione fecare. Dcfcribatur 4 ex au qua- n46.Prîmi-
dratum 3c, 8c ad AC ipfi 3c æquale parallelogrammum .
I: applicerur CD, excedens 6 figura A D ipfi BC fimili. qua- 5 inhum-
dratum autem cit ac, ergo 8c AD quadratum erit. 6c quo-
niam 3c efi æquale CD, commune auferatur ce. reliquum
igitur me reliquo AD efl: æquale. efi: autem 8c ipli atqui,
angulum. ergo ipforum BF ablatent, quæ circum æquales

l K a anguv
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cl4-hüiusoangulos, reciproce funr rfîroportionalia. ut igitur Fa ad

.IED, ira efl: AE ad au. e
ï34.P"ml»autem FF. æqualisd AC hoc j D

eltipfi an; 8c un ip l au.
quare ut sa ad au, ira au A B
ad E8. fed au major cit
quam au. ergo au quam

a 14-WintirEB eût major. recta igitur A CI B
linea AB extrema, ac media C F
ratione ferla elr in E. 8c majus iplius fegmentum efi: AE-
Qipd facere oportebat.

Aliter. Sir data reéra linea un. Oportet ipfam un ex-
trema ac media ratione l’ecare. Secetur enim AB in c, ira ut

fylrfcmn-reérangulumf uod continerur fub au; ne æquale fit qua-
dl’ draro ex AC. &oniam igitur reérangulum fub A3 BC æ-
a l7-huj’JS-qualc cit quadrato ex AC, erit.; ut 8A ad AC ira AC ad en.

ergo au reéra linea extrema ac media ratione ferla eir.
Qo-ud facere oportebat.

PROP. XXXI. THEOR.
In refianguli: trianguli: figura que fit à latere refium an-

gulum fuirendenre, æqualis efl ci: qua à laterilzu: re-
fium angulum contentilzm fiant, fimilibus, à fimilitcr
defcripm.

Sir triangulum reâangulum A ne, reétumhabens angu-
lum BAC. Dico figuram, quæ fit ex ac æqualem elfe eis
quæ ex tu AC fiuur fimilibus, 8: fimiiiter defcriptis. Du-
catur perpendicularis AD. QlLoniam igitur in rriangulo redr-
angulo ACB ab angulo re-
éto, qui el’r ad A, ad BC ba-
fim perpendicularis duéta

4 3. huma: A D, erunt a triangula
A un ADC quæ funr ad
perpendicularem fimilia ro- 3 D . C
ti A ne, 8c inter le. 8:
quoniam limile cit ABC tri-
angulum triangulo un, erit ur des ad sa ira na..ad
BD. quod cum rrcs retira»: lineæ proportionales lint, ut prima

irai-"- ad rerriam, ira erit b figura quæ fit ex prima ad eam quæ ex
m” (ecunda, fimilem, 8c fimiliter delCriptam. ut igitur on ad

BD, ira figura quæ fit ex c3 ad eam quæ ex sa, fimilem
8c fimiliter delcripram. eadem ratione, 8c ut ne ad CD, ira
figura quæ fit ex 3c ad eam quæ ex ca. quare 8: ut FCI ad

1p as,

.’ l 1 la!



                                                                     

LIBER VI. 1;;i l’as BD Dc, itac figura quæ ex 3c ad cas quæ ex BA AC,t’4--quimî-
miles, 8c fimilirer defcripras. æqualis autem cil: BC ipfis

BD DC. ergo figura quæ fit ex ne æqualis cit eis un; ex
RA AC fiunr, fimilibus 8c fimiliter defcriptis. In re angu-
lis igitur rnangulis, figura uæ fit à latere reérum angu-
lum fubrendenre, æqualis c eis quæ à lateribus reéium
angulum continenribus liunt,fimilibus,& fimilirer defcripris.
Œpd ofiendere oportebat.

PROP. XXXII. THEOR,
Si duo triangula rompnnantur ad unum angulum, que duo

lutera dauba; [attribua proportianalia babeant, ira ut ba-
malaga laiera ipfirrum etiam fin! parallela, reliqua tri-i
angulorum lutera in direfium fibi ipfir ronflitura erunr.

Sint duo triangule. ABC DCE quæ duo larera 8A Ac
duebus lareribus CD DE proportionalia habeant, fcil. lit fi-
cur 8A ad Ac, ira CD ad DE r parallela autem fit An ipfi
Dc 8c Ac ipli DE. Dico 3c ipli CE in dircérum elfe. Q1?-
niam enim A8 parallela elr Dc, 8c in ipfas incidir mêla ’
nea AC; erunr a anguli al- A

’ terni BAC ACD æquales

inter fe. eadem ratione D86 angulus CDE æqualis cf;
angulo ACD. quarre 8c BAC
ipfi C DE cit æqualis. 8c
quoniam duo triangula fun:

AEC DCE, unum angulum 3 3ad A, uni an lo ad D æqualem habentia, circum æqualcs
autem angu os latera proportionalia, quod fit ur 13A ad I
Ac, ira en ad DE; erit ûrriangulum ABC triangulo DCE5 6. hui"!-
æquiangulum. cr o A ne anlgulus cit æqualis angulo DCE.
ofienl’us autem e 8c angu us ACD æqualis angulo BAC.
tortis igitur ACE duebus ABC BAC cl’r æqualis. communis
apponatur ACE. ergo anguli ACE ACE angulis BAC Ace
C B A æquales funt. (cd B A C A C B c B A anguli duobus
mais a funr æquales. 8c anguli igitur ACE ACE duebus re-. 3:.primî.
Cris æquales erunt. itaque ad quandam reôtam lineam Ac,
8c ad punôtum in ipfa C, duæ redise lineæ B c CE non ad
eafdem partes pofitæ, angulos qui deinceps funr Ac E ACD
duobus mais æqualcs elficiunr. ergo ne ipfi CE in direétum . .
d crir. Si igitur duo rriangula componanrur ad unum angu-d lutin".
lum qua: duo latcra duobus lateribus proportionalië. ha-

cant

a a9.primi.

O
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beauf, itaut homologa. latera ipfprum etiam flint parallcla ;
reliqua triangulorum latera in dlreâum fibi lpfis commuta
erunt. Quo demonitrare oportebat.

PROP. XXXIII. THEOR.
In circuli: qualifias anguli eandem habent proportionem,

quam circumferentiæ quibm infijlunt, five 4d centra, five
ad circumfenntida infijlanr: adhuc autem à Imams,
quipp: qui 4d centra fun: confiitati.

Sint æquales circuli ne par; 8: ad centra quidem
ipforum a H fin: an li nec sur, ad circumferentias vero »
anguli ne EDF. ico ut circumferentia ne ad m cir-
cumferentiam, ira cire 8c BGC angulum ad angulum EH F, î
8c an lum B A c ad angulum E D F : 8: adhuc feâorem 1
me a EHF feétorem. Ponantur enim circumfcrentiæ qui- A.

Sep ne æquales quotçunque A D -emceps cr: KL; cnrcum-
ferentiæ vero EF, rurfus æ- 4
gales quetcunque FM un. .jungantur GK GL, HM K N 1;,"HN. Qgpniamlglturcncum- M - Iferenuæ ne CR KL inter «B c E F. n fe fun: æquales, 8c anguli

"7vt"m-Bcc ccx KGL inter (e æquales 4 erunt. quotuplex igitur
cit circumferentia BL circumfcrentiæ ne, totuplex e11 sa:
BGL angulus anguli nec. eadem ratione 8c quotuplex eft
circumferentia NE circumferentiæ 2?, totuplex 8c aux an- .1;
gulus anguli EHF. fi vero æqualis ei’c 33L circumferentia. "
circumferentiæ EN ° 8K angulus BGL angulo EHN erit æ- A,
qualis; 8: fi circum ereutia BL major cf: circumfcrentia EN, Ç,
major erit 8c un. angulus angulo EHN; 8c fi mmor, minot. ”
quatuor igitur exifltentibus magnitudinibus, duabus nimi-
mm circumferentiis 3c up, 8c duebus angulis nec sur;
fumptœ funt circumferentiæ quidem 80,. 8C 136C anguli,
æzïue multiplicia, videlicet circumferentla BL 8: BGL au-
gu us; circumferentiæ veto 31:, 8c EH? anguli, æque mu).-
ti licia, nempe circumfcrentia EN a: angulus EH N. arque
oËenfum efl: fi circumferentia BL Ïuperat circumfcrentiam
EN, 8c BGL angulum fuperare angulum EHN; 8c fi æqualis,
æqualem 5. 8c fi miner, minorem elfe. ut bigitur circumfe-
rémiz ne ad EF circumferentiam, ita angulus BGC ad an-
gulum sur. fçd ut nec angulus ad angulum un, in.

* angulus  
* 1.365.- :-

quinti.



                                                                     

1.13.111 VI. If;4’ angulus BAC ad EDF angulum, uterque enim utriufquetU-quimî-
cit d duplex. ô: ut igitur 3c circumferentia ad circumferen-d 1°. teniî.
tiam EF, ira 8: angulus me ad angulum EHF, 8c angulus
BAC ad EDF angulum. (bai-e in circulis æqualibus anguli
eandem habent proportionem quam circumferentiæ qui-
bus infifiunt, five ad centra, five ad circumferentias in-
fifisant. Dico infuper 8c ut 3c circumferentia ad circumfe-
rentiam EF, ira erre feétorem ch ad un feétorem. Jun-
gantur enim ne ex, a: fumptis in circumferentiis ne CK
punais x0, iungantur 8c a: xc c0 on. itaque quoniam
duæ ne cc uabus CG GK æquales flint, 8c angulos æqua-
les continent; erit 8c bafis
ne bafi CK æqualis. æquale
cigitur cit onc triangulum
triangulo GCK. 8c quoniam
circumferentia ne circum-
ferentiæ CK efi: æqualis, 8c
reliqua circumferentia quæ
complet rotum circulum ABC
æqualis cit reliquæ quæ eundem cirCulum complet. quare a
ô: angulus axe angulo cox efizfæqualis. fimile igitur eftf17- "n".
nxc fegmentums fegmento coK: 8c (uni: in æqualibus mais: 11- Der-
lineis ne me. quæ autem in æqualibus reétislineis fimilia cir- ml"- n
culorum fegmenta, 8C inter fe hæqualia funt. ergo fegmen-h 14" "mW
tum BXC cit æquale fegmenro cox. efi: autem 8c BGC triangu-
lum triangulo CCK æ uale. 8c tours igitur feétor Bec feâori
CGK æqualis erit. Ea em ratione 8c GKL feétor utrique ipfo-
rum crac GCK cit æ ualis. tres igitur feâores BGC cor: KGL
æquales funt inter e. fimiliter a: feôzores HEP HEM HMN
inter fe font æquales. quotuplex igitur eft LB circumferen-
tia circumterentiæ ne, totuplex cf: ô: GBL fedtor feâoris
613c. eadem ratione 8c quotuplex efi circumferentia NE
circumferentiæ En, totuplex efi: 6c BEN [citer feâoris
HEP. Sed fi circumferentia 8L circumferentiæ EN cit æ-

ualis, 8c feëtor est. æqualis cit feâori mm; 8K fi circum-
erentia M. fuperar circumferentiam EN, fuperat 8C BGL

feétor feâorem EHN; 8c fi miner, minot. quatuor igitur
exiftentibus magnitudinibus, duabus quidem ne EF cir-
cumferentiis, duebus veto feôtoribus onc sur, fumpta,
(un: æque multiplicia circumferentiæ quidem ne 8c GBC
feétoris, circumferentia 8L, 8c sur. feêtor. circumferentiæ
veto EF, 8c feâoris HEP, æque multiplicia, circumferentia
EN, 8: H En feüor, arque oitenfum cit fi BL circumferen.
ria fuperat circumferentiam EN, 85 feflorem son. fuperare
fçûorem EHN; 8: fi æqualis, æqualem cire; 8c minot,

d A mel’Çmn
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minorem. cit H itur ut ne circumferentia ad circumferenâ
,tiam EF, ira (e or onc ad au fedtorem. Œod citen-
dere oportebat.

C O R 0 L L.
1 . An lus ad centrum en: ad quatuor reétos,ur arcus cui

infiitit a rotam circumferentiam: nam ut angulus me ad
reétum, ira BC arcus ad circuli quadrantem; quare qua-
druplicando confequentes, erit angulus BAC ad quatuor
reâos, ut arcus ne ad rotam circumferentiam.

a. Inæqualium circulorum arcus IL ne qui æquales (ub-
tendunt an ulos, five ad cen- F

erra, five a peri herias, (un:
fimiles. Nam e IL ad rotam E
peripheriam XLE, ut an ulus
1 AL ad quatuor reâos: e ve-
to ut un feu BAC ad uaruor dreétos, ira arcus ne a rotam 3c l
peripheriam sep. quare ut .
I r. ad rotam peripheriam 1L8, ira ac ad rotam peripheriam
BCF. ac promde arcus 1 L ne fun: fimiles.

3. Duæ femidiametri A8 AC a concentricis peripberiis
arcus auferunt fimiles IL ne. -

1

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER, UNDECIMÎUS.

DEPINITIONES.
I.

Olidum cit, quod longitudinem, laritudinem 8c cran].
tudinem haber.

Il.
Solidi terminus en: fuperficies.

HI.
ReéÏa linea ad planum reüa efi, quando ad omnes métas

lineas quæ 1pfam contingunt, 8: in fubjeôto faut piano,
refîtes angulos efficir.

1V.

Planurn ad Planum reâum eût cum reâæ linea: quæ
commun: planorum fe&iom ad reâos angulos in une plana
ducuntur, alten plane ad reétos funt angulos.

V.
Reôtæ lineæ ad Planum inclinatio cit, cum a fublimi ter-

mino reâæ illius hueæ ad planum deduôta fuerit perpen-
dicularis; arque à punâo quod perpendicularis in ipfo

lano eEecerit ad propofiræ illius lineæ extremum, qued
in codem cit Îano, altera reâta linea fuerit adjunôzar; cit,
inquam angu us acurus infifiente linea, à: adjunâa com-
prehen us.

V1.
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VI.
Plani ad planum inclinatio efi angulus acutus mais 1i-

neis contentus, quæ in utroque pianorum ad idem commu-
nis fe&ionis punétum duétæ, redîtes cum femme angulos
eflîciunr.

VII.
Planum ad planum fimilirer inçlinari dicitur, arque al-

terum ad alterum, cum diéti inelmationum anguli inter (a
fuerinr æquales.

VIH.
Parallela plana faut, quæ inter (e non conveniunr.

IX.
Similes foiidæ figuræ funt, quæ fimilibus planis conti-

nentur, multirudine æqualibus.

X
Æquales ô: fimiles folidæ figuras flint, quæ fimiiibus pla-

nis muirirudine 8: magnitudine æqualibus continentur.

XI.
Solidus angulus cit, plurium quam duarum ünearum quæ

fe muruo contingunt nec in eadem funt fuperficigad omnes
lineas inclinatio. Ve fondus angulus eft, qui pluribus quam
duobus planis au lis in eodem non confiâentibus piano,
fed ad unum pan um confiituris continerur.

XII.
Pyramis efi: figura folida plauis comprehenfa, quæ ab une

plano ad unum punâum confiituuntur.

XiiI.

Prifina efi: figura folida quæ planis continetur, uorum.
adverfa duo funt 8C æqualia 8c fimilia, 6c paralle a; alia

veto parallelogramma. L r
XIV.

Sphæra ei’r, quando femicirculi manente diametro, cir-
cumdué’tus femicirculus in feipfum ruri’us tevolvitur unde

moveri cœperat. -

i t XV.



                                                                     

LIBER XI.
XV.

Axis autem fphæræ cit quiefcens illa reéta linea, circum
quam femicirculus convertitur.

XVI.
Centrum fphæræ efi idem quod a: femicirculi.

XVII.
Diamerer autem fphæræ efi: reéta quædam linea pet cen-

trum duéta, 8C utrinque à fphæræ fuperficie terminata.

XVIII.
Conus efi, quando reé’tanguli rrianguii manente uno la;

ter-e corum uæ circa reâum angulum, circumduétum tri-
angulum in eipfum rurfus revolvitur, unde moveri coepe-
rat. Atque fi quiefcens reôta linea æQualis fit reliqnae
quæ crrca reétum angulum continetur, orthogonius erit
conus: fi vero miner, amblygomus: fi veto major, oxygo-
nius.

XIX.
Axisi autem coni efi: quiefcens illa linea, circa quam tri;

angulum vertitur.

’ XX.Bafis veto coni ei’c circulus qui a circumduéta méta linea
defcribitur.

XXI.
Cylindms ei’c, quando re&anguli parallelogrammi ma-

nente uno latere corum quæ circa reâum au lum, cir-
cumduélum parallelogrammum in feipfum rut us revom-
rur, unde cœperar moveri.

XXII.
Axis autem cylindri efi: quiefcens illa reéta linea, circum

quam parallelogrammum convertitur.

l XXIII. ’Baies vero cylindri flint circuli a duebus adverfis lateri-
bus,- quæ circumaguntur, defcripti. ’

XXIV.
Similes coni 8c cylindri iunr, quorum 8: axes, 8c bafium

diamerri proportionales funt.
XXV.

1:9.
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XXV.
Cubus e13: figura foiida (Lib (ex quadratis æqualibus con;

tenta. .’ XXVI.
Terraedrum efi: figura fonda fub quatuor trianguiis æqua-

iibus 8c æquilateris contenta.

XXVII.
06taedrum efl figura folida fub 0&0 triangulis æqualibus

8c æquiiateris contenta.
xxvm.

Dodecaedrum cit figura foiida fub duodecim pentagonis
æqualibus, 8C æquilateris, 8c æquiangulis contenta. i

XXIX.
Icofaedrum efi figura foiida fub viginri trianguiis æqua-

libus, 8: æquilatcris contenta.

XXX.
Paraiieiipipedum efi: figura folida [ex figuris quadrilate-

ris, quarum quæ ex adverfo paralielæ font, contenta.

IPROPOSITIO 1. THEORBMA.
Rem linea par: quadam mm a]! in fabjeâo plana, quantum

van in fubümi. I
Si enim fieri potefi, acétate iineæ A3 gars quidem A8

fit in fubjeâo piano, pars vero 3c in fub imi. erit méta

in direc um continuata. in cfubjeâo piano. fitque on.
duabus igitur datis métis li-
neis une au!) commune
fegmentum cfi: An, qued fi- l
en non poteit: recta enim ’
linea cum reéta linea non
convenit in pluribu’s-punôtis quam une; Non igitur même
lineæ pars quædam ei’c in fuÈjeéto piano, quædam vero in
fublinu. Œpd demonfirare oportebat." 1

B

PROP.
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PROP. Il. THEOR.

Si due "de linea fe invicem fiant, in une funt plana, d?
omne triangulum in une plana confiflir.

Duæ enim recta: iineæ AB c1) [e invicem in panifie n
fecent. Dico ipfas au c0 in une elfe piano, 8c omne trian-
Ëulumiin un’o piano confi- A D

ere. Sumantur enim in ipfis
sa ac quævis punas. ne;
Junganturque en sa, a: PH
GK ducantur. Dico primum
une triangulum confifiere F Gin une piano. fi enim trian-
guli sac pars quædam FHC, C H K B
vei ont: in fubjeéto piano cit; reliqua vero in aiio piano;
erit 8: linearum EB ne ars in fubjeéio piano. 8: pars
in alio. quod fi triangu i a c a pars F c sa t in fub-
jeôto piano, reliqua veto in aiio, utrarum ne reârarum li-
nearum ac au quædam pars erit in fubje o piano, quæ-
dam veto in alio. quod abfurdum effe noi’tendimus. trian»: r. bien.
gulum igitur me in une cit piano. in quo autem piano cit
ne]; triangulum,in hoc efi: utraque ipfarum ne E8: in quo
autem utraque ipfarum ne EB, in hoc a fiant 8c au CD. Ergo
reâæ iineæ AB CD in une funt piano, 8c omne triangulum
in uno piano confif’cit. (Æod erat demonfirandum.

PROP. HI. THEOR.
Si duo plana fe invicem firent, communis ipfirum [:830

rafla linea erit.
Duo plana au ne (e invicem fixent, communis autem

,i forum feâio fit DE linea. Dico lineam na refilant cire.
i enim non ira fit, ducatur B

a punâo D ad n in piano
quidem A3 reâaiinea pas;
in piano autem ne refila li-
nea DPE. erunt urique dua-
rum reétamm linearum pas
on; iidem termini, 8c ipiæ

fparium continebunt, quod p Acit abfurdum 4. non igitur DER DFB reâæ iîneæ funt. fi-n d’9 "r
militer ofiendemus neque aliam quampiam, quæ a punétoP’mL
n ab B ducirur reétam efle, præter ipfam DE communem
failicet planorum AB 3c feâionem. Si igitur duo planai’e
invicem fecenr, communis ipforum .feâio recta linea erit.
Œod koftendere oportebat. I. P R O P.

2.3.2: .-
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PROP. IV. THEOR.

Si rafla linea duabus refila lineis [a invicem ficantibùs in
communi femme ad rem: angulo: infijlat; etiam duite
par ipfdo’ plana ad ratio: angulo: erit.

Reéta linea quædam EF duabus mais lineis ne en (e
invicem feeantibus in E punéto, ab ipfo E ad rectos angu-
los infiltat. Dico EF etiam piano per AB CD duâo ad re-
ctos angulos elfe. Sumantur reétæ iineæ EA en CE DE
inter le æ uales: perque a F
ducatur re a linea GEH ut-
cunque: 8: jungantur A!) ce;
deinde à quovis punâo F du-
cantur FA ne F D ne F H
F13. 8: quoniam duæ reâæ
lineæ AE ED duabus reâis
lineis en E8 æ uaies funt, 8:

a 15.primi-angulos maqua es AED CÉB continent, erito au bafis bali
if 4- Pflmi’c B æqualis, 8: triangulum un triangule cas æquale.

’ ergo 8: angulus ou: æqualis efi: angulo une. efi: autem
8c angulus AEG 4 æqualis angulo BEH. duo igitur triangula
flint AGE 35H, duos angulos duobus anguiis æquales ha-
bentia, alterum alteri, 8: unum latus AE uni lateri En æ-
quale quad cit ad œquales angulos. quare 8: reliqua latere.

c 26.primi.reliquis lareribus æqualia habebunr r. ergo on quidem efi:
æqualis EH;.AG vcro ipfi 3H. quod cum AE fit æqualis
E8, communis autem, 8: ad rectos angulos FF.; erit 6 bafis
A? bali FB æqualis; eadem quoque ratione 8: CF æqualis
erit FD. præterea quoniam AD el’c æqualis on, 8: AF ipfi
FB, erunt duæ FA AD duabus F8 ne æquales, airera al-

u a. primi.teri; 8: ol’cenla elt bafis DF æqualis bafi se. angulus d igiL.
tur FAD angulo FBC cit æqualis. rurfus oflenl’a cit AG æ-
qualis au, led 8: AF ipfi sa el’t æqualis. duæ igitur FA AG

uabus sa 8H æquales funt, 8c angulus [me æqualis efi:
angulo un; ut demonltratum fuit, bafis igitur cr bafi sa
efi: 5 æqualis. rurfus quoniam on ofienfa cit æqualis EH,
communis autem EF; erunt duæ GE El? æquaies duabus
un EF; 8: balis HF efl: æqualis bafi FG. angulusdigitur

p GEF angulo HEF elt æqualis, ô: idcirco re6tus cil: uter ne
n angulorum sur un. ergo FE ad on utcunque pet a u-

" &arn rectos eFficit angulos. fimiliter oftendemus En etiam
ad omnes reâasviineas, quæ ipfam contingunt, 8: in l’ub-
jeéto flint piano, rectos angu os efficere. recta autem ad

î 3. nef. planum méta cit :quando ad omnes métas lineas ipfam con-

"in - J u - tingentes,

A]



                                                                     

LIBER XI.
tingentes, 8: eadem exilientes piano reEtos efficit angu-
los. uare RE fubjeéto piano ad rectos an ulos infiliit. ar
fubje um planum cit quod pet A8 CD mâtas lineas duci-
rur. ergo ne ad reétos angulos erit duéto per an en
piano. Si igitur reâa linea duabus reétis lineis fe invicem
feeantibus in communi feCtione ad retiras angulos infiltat
etiam durite per ipfas piano ad rectos angulos erit. Qui
demonltrare oportebat.

PROP. V. THEOiR.
Si refît: linea tribus "EH: lineis fefe tangentibus, in com-

muni fefliane, 4d raflas angulos infiflnr, rrcs illa refît:
linea in uno plana erunt.

Reéta linea quædam A8 tribus reétis lineis se BD BE, in
contaâu a, ad reâos angulos infiliat. Dico ne BD BE in
uno piano elfe. Non enim, led fi fieri potefi, fin: BD DE qui-
dem in fubjeâo piano; ne veto in fubiimi, 8: planum par
A a 3c producatur. com-

: munem urique feüionem in

fiibjeâo piano faciet a re- c&am lineam; faciat BF. in
une igitur funt piano pet
A B ne duéto, tres reétæ 11-,

neæ AB se BF. &quoniam B D
A B utri ue ipfarum n D E3E ad re os angulos infifiit, .8: duâo per ipfas on RE
iano b ad rectos angulos erit. planum autem pet un DE efi:
ubjeétum planum. ergo A3 ad lubjeéturn planum reéta cit.

quare 8: ad c omnes métas lineas ipfam contingentes, quæ
in eodem lano faut, rectos faciet angulos; fed ipfam tan-
git BF in ,ubjeéto exifiens piano. ergo angulus ABF reétus
ef’t. ponirur autem 8: ABC angulus radius. æ ualis igitur
cit au ulus ABF angulo A ne, 8: in eodem unt piano;

uod eri non potei’t. recta igitur linea 3c non cit-in [ub-
ixmi; quare tres reétæ linea: ac BD 8E in une funt piano.
Si igitur reéta linea tribus mais lineis fefe tangentibus, in
communi fecîtione,ad rectos angulos infiftat,tres iliæ reétæ
iineæ in une piano erunt. Quod demonfirare oportebat. 1

PROP. V1.1THEOR.
Si dura refiæ linea eidem plana ad rafla: angulos farrinr,

illa: inter fefe 12413411514: craint.

Duæ enim reéiæ lineæ A3 c1) fubjeéto piano fint ad
reétos angulos. Dico A3 ipfi en parallelnm elle. Occurranr

I L a enim

163

A a 3. huju;

6 4.. hujul.’

e 3. Def.
hujus.
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enim fubjeéto piano in punais B D, jungarurque noreéta.
linea, Clil ad recios angulos in. fubjeéto piano ducatur n E,
8: pufita DE ipfi A8 æquali, jungantur Ba AE AD. Q5»
niam igitur AB reâa eft ad fubjeâtum A c
planum, 8: ad omnes métas lineas uæ a

. iplam contingunt, 8: in fubjeéto un: S
î 3’ D”- piano, reétos angulos nefficiet. contin-
"Jm’ git autem A8 utraque ipfarum BD ne

exil’tens in fubjeâo piano. et o uter-
que anguiorum ABD ARE re us cit.
eadem ratione retins etiam cit uterque B -
iplorum con CDE. 8: quoniam A]; æ-
qualis efi: ipfi DE, communis autem BD.
erunt duæ AB BD duabus si) ne æ-

. .quaies, 8: reâos angulos continent,
8 4’ P’im’-bafis igitur AD bali B E eft 6 æqualis. E -

rurfus quoniam A8 elt æqualis ne, 8: An ipfiiaz, duæ
, . An ne duabus en DA æquales (ont, 8: bafis ipfarum A:

r a-l"""”communis; et o angulus Ann angulo EDA clic t æqua-
lis. fed Ana re us elt. reôtus igitur 8: un; 8: idcirco
en ad DA en: erpendicularis. fed 8: perpendicularis eft ad
utramque ip arum BD ne. quare BD tribus mais lineis BD

, DA DC in contadin ad reâos infiltit angulos. rrcs igitur
d ” hum-recta: linea: un DA Dc in uno funt d piano. in quo autem

, l’unt BD DA, in eo cit An, omne enim triangulum in une
’ 3’ bull": c eli: piano. ergo An BD Dc in uno piano fint necefiè cit; at-
las rififi que cit uterque an ulorum Ann une reétusï aralleia igi-

’P ’turfeft ABlpfi CD. uare fi duæ reétæ lmeæ ei em piano ad
reétos angulos fuerint, iilæ inter le paraiieiæ erunt. Q.E.D.

PROP. Vil. THEOR.
Si dm rem linea pardieu fint, fumantur autem in utra-

que ipfnrum qualibet pantin; qua 412’614 purifia conjungit
"En in eadem erit plana, in que dt parallele.
Sint duæ reétæ iineæ aralielæ An en, 8: in attaque ipfa-

rum fumantur quæii et A E Bpunaa ne. Dico reaam ii- i aneam quæ punéta a F con-

jungit, in eadem piano elfe, ain quo funt araiielæ. Non
enim, fed 1 fieri potelt, lit .
in fubiimi, ut EGF, 8: pet ’c F D

1 au, planum ducatur quad .
4 g. hujus.in fubjeéko piano fetiionem faner dreaam lineam; faciat

ut

zut.

Il?" il a 8515.":3 K9 a i- a! i! Il 5.141



                                                                     

Lilian. XI. meut ne. ergo duæ renîtæ iineæ son? il? fpatium contine-
bunt, quod fieri non 5 potel’t. non igitur quæ a punéto a adb 3°; a?!»
F ducirur méta linea in fubiimi el’c piano, quare erit in eoP’m’.
qued per A2 on paralielas tranfit. Si igitur duæ reCtæ ii-
neæ parallelæ fint, 8:c. Œod oportebat demonltrare.

.PROP.VIIl. THEOR. A
Si dm refis linea paralleln fint, airera autem ipfarum pla-

na alitai fit 4d rem: angulos, Ô’ relique eidem plana ad
"au angulos erit.
Sint duæ reâæ iineæ paraileiæ au CD, 8: airerai farumViùfigmw

A B fubjeéto piano fit ad reétos angulos. Dico 8: te iquam FM. fum-
CD eidem piano ad rectos angulos elle. Occurrant enim An
c1) fubjeéto piano in punais B D, 8: BD jungarur. ergo An
en BD in une flint a piano. ducatur ipli BD ad reétos an u-4 7. hui"!-
los in fubjeôto piano DE: 8: ponatur DE ipfi An æqua is:
junganturque un Ali AD. 8: quoniam A8 perpendicularis
efi: ad fubjeàum planum, 8: ad omnes métas lineas quæ
ipfani contingunt funtque in fubjeâo piano, perpendicu-
laris 6 erit. reétus igitur cit uterque angulorum A au A un. 5 3- Bef-
quod cum in parai eias renflas lineas ARGDJCÔÎa incidithi’lu’r
BD, erunt anguli ABD cm3 duebus reétis ræquaies. recrus: 2.9.primi.
autem elt Ann. ergo 8: con efl: reCius; ac propterea en
perpendicularis ef’t ad BD. 8: quoniam An elt æqualis DE,
communis autem BD, duæ AB no duabus en D8 æquaies
flint; 8: angulus ABD cit æqualis angulo son, reâus enim
uterque cit, bafis igitur AD bafi sa efi: d æqualis. rurfusd arrimi-
quoniam An æqualis cit DE, 8: sa ipfi An; erunt duæ
An B a duabus en DA æquaies airera alteri; 8: bafis ea-
rum communis A E. quare anguius A sa cit c æqualis angulo: 8. prîmî.
un. retins autem el’c Ann. ergo 8: EDA eli: retins, 8: en
ad DA perpendicularis. fed 8: perpendicularis cit ad BD.
ergo en etiam ad planum per en nA erpendicularisferit,f a. hujun
8: ad omnes métas iineas uæ in eo cm exiltentes piano
ipfam contingunt, reétos: acier angulos. at in piano pari and:
un DA cit Dc, quoniam in piano pet BD D A funr b A 13;": Lui",
en: in quo autem fiant AB au in eadem i en: ipfa ne. quatre; 7, bull...
in) i fi CD cit ad reétos angulos: ideoque C D ad rectos
an os eli: ipfi DE; fed 8: etiam ipfi DE. ergo en duabus
re is lineis DE ne fe mutuo [ecantibus in communi feétio-
ne D ad reâos angulos infiltit; ac propterea pla no per DE
Da cit! ad reCtos an ulos. planum autem per DE DE cit
fubjeé’cum planum. rgo en fubjeêto piano ad reétos angu.-
los erit. Quod demonftrare oportebat.

L 3 P R O P.
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PROP. IX. THEOR.

Q3: eidem rafla linea finit parallela, non exijlente: in ea-
em in que ipfa plana, etiam inter f: pardieu erunt.

Sir utraque ipfarum A8 CD parallela ipfi EF, non exii’cen-
tes in eadem, in quo ipfa. lano. Dico A8 ipfi en parallelam
elfe. Sumatur in EF quo vis punôtum G, à quo ipfi EF, in
plane quidem pet E F A a A H J:
tranfeunte, ad reétos angu-

  los ducaturca; in plano au-
re tr nfe i rm a unt pe EFCD XE, G Frurfus ducatur ipfi EF a
reétos angulos 6K. 8: quo- n
niam EF ad utramque ipfa- ,,-,..,
rum au GK cit perpendi- Ù K D

. 4. hujus.cularis, erit a? etiam ad mélos a angulos plana par sa a:
tranfeunte. at ne cit EF ipfi AB parallcla. ergo 8c A8 pla-

b 8. hujus-no par HGK a3 reétos angulos 6 eft. eadem ratione 8c en
plane per HGK et! ad rectos angulos. urraque igitur ipfa-
rum AB c1) lano per HGK ad reâos angulos erit. Si au-

. tem duæ rc æ linea: eidemfplano ad naos angulos fue-
6 6- 11"!"3- rint, parallelæ rerunt inter . Ergo AB ipfi CD cf: pa-

rallela. qud demonflrare oportebat.

PROP. X. THEOR.
Si du "(in linea fifi: contingentes, duabus refii: and;

fifi ronringrntibu: fin: parallelæ, non autem in eadem
plana; quales angulo: continebunr.

Duæ redîtes lineæ fefe contingentes au ne, duabus mais
lineis DE EF fefe commgentibus fint . ’
aralielæ, non autem in codem plane.
ico angulum ABC angulo DEF æqua-

lem efTe. Afl’umantur enim 8A BC ED
EF inter fe æquales; à: jungantur AD
CF DE AC DF. quoniam igitur RA ipfi

I33-Prîmï-ED æ ualis efi 8c farallela, erit 8: 4 AD
æqua is 8c paralle a ipfi 8E. eadem ra-
tione 8c CF ipfi DE æqualis 8: parallela
erit. utraque iâitur ipfarum A D CF
ipfi ne æqualis e 8: parallela. quæ au-
tem eidem ’reâæ lineæ fun: parallelæ,
non exiftentes in codcm plano; 8C in-
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ter fe parallelæberunt. ergo AD paralieia ei’c ipfi CF 8:5 9- hui!"-
æqualis. arque ipfas conjungunt ac DE; 85 Ac i itur ipfi
DF æqualis cit ç. v paralieia. 8c quoniam duæ re æ lineæv sarrîmï-
A3 ne duabus DE EF æquaies funt, 8c bafis AC efi: æqualis , I
bafi DE . erit d angulus ABC angulo DEF æqualis. Si igiturd 8 4mm
duæ regtæ iineæ (de contingentes, duabus mûrs lineis (de
contingentibus fin: paraileiæ, non autem in codem piano;
æquaies angulos contincbunt. Qrpd oportebat demon-
firare.

PROP. XI. PROBL.
A data punfto in fablimi, 4d fitbjeëlum planum, perpendiç

cularem raflant lineam ducere.
Sir datum quidem punâzum in fublimi A, datum autem

fubjeétum planum au. Oportet à punâo A ad fubjeétum
planum par endicuiarem reétam lineam ducere. In fubje-
&o lano ucatur quædam méta linea utcunque se, 8c à
un o A ad ne perpendicu- A.aris agatur 4 AD. fiquidem

ifigitur A D perpendicularis
t etiam ad fubjeétum pia-

num; faaum jam erit, qued
proponebatur: fin minus;
ducatur à punéto D ipfi BC,
in fubjeâo piano, ad redîtes
bangulos DE: 6c à punâo A ad DE perpendicularis 4 du-"b n.prîmî.
catur AF. denique par F ducatur GH ipfi ne r paraiieia.c ;I.primî-
Œoniam ac utri ne ipfarum DA DE eii: ad reétos angulos,
erit 48: ne ad re os angulos piano par on DE tranièunti.d 4- hui!"-
quin ipfi ne paraiieia efl: CH; fi autem fint duæ reâæ linea:
parallelæ, quarum una piano aiicui fit ad rcôtos angulos;
ô: reiiqua «eidem piano ad radios amnios ent. quare 8:: 3- huit".
on piano per ED DA tranfçunti ad reâos angulos cit: ac
propterea ad omnes mâtas lmeas, quæ ln eodem piano ex-
1ftentes ipfam contingunt efifperpendicuiaris. contingic f 3 Dei.
autemi iam AF exifiens in piano par ED DA. ergo Gamins-
perpen icularis cit ad AF. 8c 0b id AF efl: erpendicuiaris
ad GH: cit autem .AF ad DE per endicu aria. ergo A F
perpendicularis en: ad utramqueip arum HG DE. fi autem p
reâa linea duabus reâis lineis (de contingentibus, in com-
muni feôtione, ad reâos angulos infiflat, etiam piano par
ipfas duéto ad refiles an iosderit. quare AF piano par
BD au duéio efl: ad re os angulos. planum autem par
En GH cfl: fubjeétum planum. ergo AF ad fub’eâutn plan.
num efi: perpendicuians. A datoi itur punéto ubiimr A, ad

4. (ub-

a 1:,prîmi.
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fubjcâum planum, erpendicularis refis. linea duaa eü Aï;
ngd facere oportc at.

PROP. x11. paon.
Data plana, à purifia quad in ipfo datum eji, 4d "au 4n-

gulo: 1?me lineam ronflituere.
Sic datum quidem planum fubjeâum, puna-nm autem

quod in ipfo fit A. Oportet a la If.
punélo A fubieéÏo piano ad
reôtos angulos reétam lineam
conflituere. Intelligatur ali-
quod unâum fublime a, à
quo a fubjeétum planum a-

a n.huju:.gatur à perpendicularis ne; v
6 3LpriimiôC per A ipfi ac paralieiab A c

ducatur AD. quoniam igitur duce recta: lineæ paralieiæ (ont:
AD on, una autem ipfarum ne fubjeâo piano ei’c ad mélos

c 8. hujm.3ngu1085 8c reiiqua v An fubjeéto piano ad redîtes angulos
erit. Dato igituripiano a punâo quod in i f0 CR datum, ad

’ redîtes angulos reéta linea conihtuta c . Qq’od facere
oportebat.

PROP. XIII. THEOR.
Data plana, à punfio quad in ipfi (Il, dans "(la linea 4d

"fias angulo: non conflituentur ex eadem parte.
Si enim fieri potefi, dato piano, à punao quod in îpfo eff

A, duæ reétæ linea: A B AC ad rectos angulos confiituantur

ex eadem parte: ,8: ducatur cianum per a A A c, quod
acier (cétionem per A inA. 3 hujmfubjeéto piano mediam iinc- d

am. faciar une. ergo méta:
lineæAB AC DAEin uno o
(un: piano. 8c quoniam CA l A ,fubjecto piano ad reCtos an- in .A l Eà a. Der. gulos cit, 8: ad à omnes mêlas lineasl qnæ in fubJeéio piano

hum, exifientes ipfam contingunt, reétos ramer angulos. contin-
gir autem ipfam DAE, qua: eft in fubjeôto piano. angulus i.
gitur CAR rreétus cit eadem ratione 8c reétus cit BAE. ergo
angulus CAB ipfi BAR eii: æqnaiis. 8c in une fun: piano,

, 9, auimmquod fieri non c potei’c. Non igitur data piano, à punélo,
primi. quod in ipfo cit, duæ reé’cæ imeæ ad re6tos angulos confii-

rucntur ex eadem parce. (æpd oportebat demOnflrare.
PROP.
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PROP. XIV. THEOR.

Æ qua plana, eadem "au linea a]! perpendicularù, en
pardieu f unt.
Re&a quædam linea AB ad utrumque ipforum planomm

cn EF fit erpendicuiaris. Dico ea pla-
na araiieiJa elle. Si enim non ita fit,pro- H K G
du a Convenient inter fe : conveniant,
&communem feâionem faciant reâam
lineam on; 8c in ipfa on fumpto quo- c
vis punéto K, jungatur A: me. Œo- F
niam igitur AB perpendicularis cit ad
En planum; erit 8c perpendicularis ad
ipfam BK 4 reétam lineam in piano EF
produéto exiiientem. quare angulus E
ABK reâus efi. eadem ratione 8: BAK
efi: reé’tus: ideoque trianguli un: duo p
anguli A 8K au: duebus métis (unt-
æquales, qued fieri non b poteii. non igitur plana en EF
produéta inter (e convenient. quare en si: paralieia fin:
nccefi’e efi. Ad quæ igitur plana, eadem reâa linea cil:
perpendicularis, ca paraiicla funt. QI’od demoniirare o-
portebat.

PROP. XV. THEOR.
Si du rafla linea fifi tangente: duabus rem: lineis [Je

tangentibu: fin: pardieu, non autem in codent plana;
(9’ qua par ipfiu trnnfeunt plana parallela mont. A

Dirac re&æ linea: fefe tangentes A n ac, duabus mais li-
neis lofe tanÊentibus DE EF paraiieiæ fint, 8c non in ep-
dem piano. ico plana quæ per A8 ac, DE E? tranfeunt,
fi producantur, inter fe non B Iconvenire. Ducatur a un-
Cto B ad planum, que par G oDE EF tranfit, erpendicu-
iaris ne, quæ p ano in pun- A N5
a0 G occurrat, 8: pet G H xNKducatur ipfi quidem En pa-

rallela on; ipfi vero in: D Fparaiiela 0K. itaque quoniam ne perpendicularis cit ad
planum pcr DE en; 8: ad omnes mêlas lineas quæ ipfam

169

a a. Def.
hujn.

6 amarinai.

contingimt, 8c in eadem flint piano, reâos faciertannuios. a 3. Der,
contingit autem ipfam utraque earum on ex, quæ unt in hum.

codem
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codem piano. reéius igitur e13: uterque angulorum BGH
inox. 8c quoniam BA paralleia e11: ipfi on, anguli 08A

6 29.primî.BGH duobus mais funt l! æquales. reàus autem efl: BGH.
et o 6o 08A reâus erit, ideoque sa ad 8A efi: perpendi-
cuiaris. eadem ratione ô: GB eii: pet endicularis ad ac.
cum igitur reéia linea ne duabus re is lineis 8A ne fe
invicem feeantibus ad reétos angulos infifiat; erit BG etiam

c 4.. hujm. ad planum per 3A ne duâum c perpendicularis. arque ei’t
ad planum pet DE EF perpendicularis. ergo ne perpendi-
cuiaris cf: ad utrumque planorum gus: per A a ac, DE E. F
tranfeunt. Ad quæ vero plana ca cm reéta linea-cit per-

d I4- lmjtllcpendicuiaris, ea aralieia d funt. paraileium igitur en: pian 1
num pet AB ne ano per DE EF. Quare fi duæ recta: iineæ 1
fefe tangentes d’uabus métis lineis 1ere tangentibus fin: pa- 5
raiiciæ non autem in eodem piano 6c quæ pet ipfas tran- ü
feunt piana paralleia erunt. (11’0d demoniirare oportebat. l

PROP. XVI. THEOR.-
Si duo plana paralleln ab aligna plana facenmr, communes

ipfizrum [affloues paralleln arum.

Duo plana paraiieia A8 CD à piano aiiquo E FG H fe- ,1
centur; communes autem ipforum feéiiones fint a? on. a]
Dico EF ipfi GH paraiieiam efle. Si enim non cit parallela, .1:
produétæ EF GH inter fe convenient, vei ad partes F H, vei «
ad partes sa. producantur prius ut ad
partes F .H, 8: conveniant in K. quoniam
igitur en: cf: in piano A8, 8c omnia
quæ in en: fumuntur punâa in eo-
dem piano erunt: unum autem punâo- T34
rum quæ fun: in sur, ei’c ipfum K a!punôtum. ergo K efi in piano A8. ca- ’

dem ratione 8c K cit in en piano. ergo .piana au c1) produéta inter fe conve- Inient. non conveniunt autem, cum pa- C
raiiela ponantur. non igitur E?" GH A i
redise iineæ produâæ convenient ad En (j
partes F H. fimiliter demonfirabimus
neque ad partes a c convenire, fi producantur. quæ autem
neutra ex parte conveniunt paraiieiæ flint. ergo EF ipfi
ou e11: paraiieia. Si igitur duo plana araiieia ab aiiquo
piano fecentur, communes ipforum fe tiones paraileiæ e-
runt. Qip’i demoni’trare oportebat.

K

PROP. ü



                                                                     

a-»L-InaK:,XI. 4’ ’î r7:

PROP. XVII. THEOR.
Siam mafia linea a parallelis fenntur planir, in eafdem

prrnoortionrs fetabuntur.

Duæ redise iineæ As CD a paraiielis pianis ou KL MN
fecentur in punéiis A, E, B, C,F D. Dico ut AE reéia linea ad
ipfam En, ira en: CF ad FD. ungantur . w H
enim Ac BD AD: 8c occurrat AD pia-I Ï A ’ C À
no KL in punôtox: 865x xn jun an- G i
tur. Œoniam igitur duo plana paraîieia

KL M N à piano 5:an fecantur, com- b ,
munes ipforum [cétiones 5x BD paral- l ,leiæ a flint. eadem ratione quoniam duo z E F S fi ’6’ "un
plana. paraiieia on K L a piano AXF c K
iecantur, communes ipforum feâiones

IN

. a n I r
Ac Px iunt paralielæ. 8: quoniam uni I h
laterum trianguli ABD videlicet ipfi A’ B Din) paraiieia duéia eii: Ex, ut AE ad EB
ira I: erit A! ad x0. rurfus quoniam uni M a a. (un.
iaterum trianguii ADC, nempe ipfi Ac paraiieia duôta. cit
xr, erit ut A): ad xoû, ira CF ad FD. ofienfum autem
cit ut A! ad x1), ita cire AE ad En. ut igitur AE ad
En, ira oit c CF ad 11D. (Lilian fiduæ reâæ lineæ a parai-c u.quimî.
ieiis feeentur planis, in ea dem proportiones fecabuntur.
Quod demonftrare oportebat.

PROP. XVIII. THEOR.
Si rafla linea plana alitai fit ad rafiot angulos, C5" omnia

qua per ipfam tranfeunt plana eidem plana ad ratios an-
gulos trum.
Reéta iinea quædam A B fubjeéto piano fit ad rcétos and
los. Dico 8c omnia plana quæ pet ipfam A8 tranfeunt,

ubjeâo piano ad re6tos an- ’D G A lagulos eiTe. Producatur enim

per AB planum DE, fitque *plani DE, 8c fubjeéti plani , a "communis fedtio CE: 8c . ifumatur in CE. quodvis pun-
âum F5 a quo ipfi ce ad

«FM Fredîtes anguios,in DE piano, u , .ducatur ne. quoniam igitur An ad fubjeéium planum cit -
perpendicularis ’ 8: ad omnes reé’cas lineas, quæ ipfam con-
tingunt ô: in eo em font piano perpendicularisaerit. quare 4 ,3- 9°;-

. etiam mu”
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. p etiam ad ce cit perpendicularis. angulusigitur ABF radius

5 tannin». cit: [cd 8c ou efl: reâus. ergo An paraiieia 6 cit ipfi F65
cit autem An fubieéto pia- D G A lano ad reéios anguios 8c FG
igitur eidem piano adreâos

c a. hujus.anguios c erit. at ianum
ad planumreétume ,quan-
do communi ianorum fe-
âioni ad re os angulos

l

duâæ reétæ iineæ in une un 12, Ea a. Der. pianorum, reliquo lano ad redîtes angulos 4 funt: commu-
MF” vi vero pianorum eâioni ce in une piano DE ad reâos an-

gulos duéta ne, oitenfa cit fubjeéizo lano ad mélos efle
angulos. ergo planum DE reétum ei’t aîfubjeâum planum.
fimiliter demoniirabuntur 8c omnia quæ per A5 tranfeunt
plana fubjeéto lano reéta effe. Si igitur reCta linea piano
aiicui fit ad re os angulos, 8c omnia quæ pet ipfam tran-
feunt plana eidem piano ad reétos angulos erunt. Œod

, oportebat demoni’crare. .
PRO P. xxx, THEOR.

Si duo plana [a invicem famntia piano alicui fint ad "au:
angulos; (a communi; ipfiarum [affin eidem plana. ad
rafiot angulo: erit.
Duo plana. fe invicem feeantia An ac fubjeâo piano

fint ad reétos angulos: communis autem ipforum feétio fit
BD. Dico BD fubjeéto piano ad refitos angulos cire. Non
enim, fed fi fieri poteii; non fit’BD ad
reétos angulos fubjeéto piano; 8c à
punéto D ducatur in piano quidem A a,
reôtæ iineæ AD ad reétos angulos ipfa
DE: in piano autem ne ducatur ipfi
CD ad reâos angulos DF. Et quoniam
planum A8 ad fubjeâum planum reâum
ei’t, 8c communi ipforum feüioni AD
ad reéios angulos in piano A a duéta cit

a a. par. DE, erit IDE ad fubjeétnrn planum per-
bfls- pendieuiaris. fimiiiter oflendemus 8c Dl?

perpendicularem cire ad fubjeCtum pla- A c
num. quare ab codem punéto D fub-
jaffe piano duæ reâæ linea: ad reétos angulos confiitutæ

513. bains. flint ex eadem parte quod fieri non bpoteii. non igitur
fubjeéio piano à punào D ad recios angulos conflituentur
aiiæ reétæ iineæ, præter ipfam DE, communem pinnorum

A8 ne

... N -44



                                                                     

LIBER XI. , 173A a ne feétionem. quare Da fubjeéto piano cit perpendicu-
laris. Br o fi duo plana fe invicem fecantia piano aiicui
finr ad rc - os an gulos; 8c communis ipforum feâio eidem
piano ad reétos angulos erit. QIgd oportebat demoniirare.

PROP. XX. THEOR.
Sifiilidm angulus tribus anguli; plani: tontineatur, duo qui-

lilzet reliquo majore: fant, qnomodocunque fumpti.

Soiidus angulus ad A tribus anguiis pianis BAC CAD DAa
contineatur. . Dico angulorum BAC CAD DAn duos quor-
iibet reliquo majores cire, quomodocunque fumptos. Si
enim BAC CAD DABan- Aguli inter (e æquaies fint,
perfpicuum cit duos quoni-
bet reliquo majores effe,
quomodocun ue fumptos.
lin minus, ir major B Ac. , x&vad redtam iineam An, 8: 5 E c
ad punâum in ipfa A, con-
fiituatur a an ulo DAB, in piano per BA Ac tranfeunte,413-Pfîmîo
æqualis angu us BAR; ponaturque ipfi AD æqualis Ali; 8:
per a duéta BEC fecet reâaslineas An Ac in punais ac, 8c
DB Dc jungantur. itaque quoniam DA ei’c æqualis AE, com-
munis autem A8, duæ DA A8 æquaies funt duabus AE AB r
8c an ulus DAB æqualis efi: angulo un. bafis igitur Da bali .
DE e bæqualis. 8c quoniam duæ DE DC ipfa ne ma’oresi 4»- Primi-
funt c, quarum DE æqualis ofiCnfa ei’t ipfi me; erit re iquacao.primî.
DC quam reliqua 2c major. quod cum DA fit æqualis A8,
communis autem Ac 8c bafis DC major bafi ac; erit dan-dz;.primi.
gulus DAC angulo BAC major. [cd ex confiruétione efl: DAB
au lus æqualis ipfi BAI-L. quare DAB DAC anguli an-
gu o BAC ma’ores tout. fimiiirer demonftrabimus, 8c iduo
uiiibet alii umanrur, eos reliquo efle majores. Si igitur
olidus angulus tribus angulis pianis contineatur; duo qui-

iibet reliquo majores funt, quomodocunque fumpti. Quod

demonfirare oportebat. i
PROP. XXI. THEOR.

Omnis filidn: angulus, minorions quam quatuor rem: an-
guli: plani: continuum.

V Sir (olidus angulus ad A, pianis anguiis BAC CAD ou
con-
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contentus. Dico angulos BA’C CAD DAB quatuor métis
cire minores. Sumantur enim in unaquaque ipfarum AB Ac
An quævis punéta B c D, 8c ac CD DB jungantur. Q39-
niam igitur foiidus angulus ad A
B, tribus anguiis pianis con-
tinetur CBA ABD CBD, duo

fi :04 hui". quiiibet reliquo majoresafunt:
anguli igitur CBA ABD, an-
gulo CBD flint majores. ea-
dem ratione, 8: anguli ui-
dem BCA ACD majores ont 3 C
angulo BCD; anguli veto CDA ADB majores angulo CDE.
quare (ex anguli CBA Ann BCA ACD CDA ADB tribus
angulis CBD son CDB funt majores. fed rrcs anguli CBD

b 3:.primi.BDC DCB funt b æquales duobus reétis. fex i itur anguli
CBA ABD BCA ACD CDA ADB duobus re is majores
faut. qued cum finguiorum trian ulorum ABC ACD ADB
tres anguli finr æquaies duabus re is, erunt trium triangu-
iorum novem anguli C134 ACE BAC ACD DAC CDA
ADB DBA BAD æquales fez reétis. quorum [ex anguli -4
ABC BCA ACD CDA ADB DBA duobus reétis flint ma- :1
joies. reliqui i itur BAC CAD DAB rrcs anguli, qui foiidum n
continent angu um, quatuor métis minores erunt. Quare
omnis [olidus angulus, minoribus quam quatuor métis an-
gulis pianis continerur. (E941 oportebat demonfirare.

PROP. XXII. THEOR.
Si fint ires anguli plani, quorum duo reliquo fint majorer, r

quomodocunque firmpti, confirmant autem ipjôs "être li- u
nea Æquales; fieri pardi, ut ex iis qua recta; aqualer à:
conjungunt, triangulum tonfiituatur.

Sint dari rrcs anguli plani ABC DEF GHK, quorum duo il
reliquo fint majores, quomodocunque fumpti: contineant
auremipfos æquales reétæ iincæ A8 ne, DE un, on arc, se
Ac DE 6K jungantur. Dico fieri poiTeut ex æquaiibus ipfis
Ac DF GK triangulum confiituarur: hoc cit duas reliqua
majores efl’e quomodocunque fumptas. Si igitur anguli

a a. primî- ad a a H tint æquaies, 8C Ac DE 6K æqualesterunt, 8c
duæ reliqua majores. fin minus, fiat inæquaies anguli ad
a a H, 8c major fit au lus ad B utrovis ipforum qui (ont î

6 antimiad E H. major igitur e 8c 6 mais. linea Ac utravis ipfarum a
DF GK. 8c manifeiium cit ipfam Ac unà cum airerai fa- Î,
rum DF GK, reliquaeiïe majorem. Dico 8c DE on ipig AC

majores



                                                                     

o LIBER XI. 17,-majores me. Confiituatur r ad re&am lineam A13, 8: ad punais-wifi»
uum m au B, angulo en K æqualis angulus un, 8c un:

b 4;; 1.1
u fNKC D F G K vipfarum A8 BC, DE EF, GH m: ponatur æqualis BL, 8c

A L cr, jungantur. (Æpniam igitur duæ AB BL duabus ou
HK æquales funt, altcra alteri, 8: angulos’æquales conti-
nent; erit bafis AL bafi GK æqualis. ô: quoniam anguli
ad E H, anfrulo ABC majores 111m, quorum angulus GHK efi:
æqualis i [Î A 3L; erit reliquus qui ad a, angulo LBc ma-
jor. quo cum dua: LB ne duabus DE EF æquales futur,
airera alteri; 8c angulus DEF angulo LBC major; bafis DE
bafi LC major d erit. oltenfa cit autem 6K æqualis AL.dz4..primë;
ergo DF 0K ipfis AL LC fun: majores; (cd AL Lc ma- . M
jorcs efunt ipfa AC. multo igitur DF ex, ipfa AC ma’oresü°-P"W- x
orant. Qxare reétarum linearum AC DE GK duæ rc iqua . m
majores font, quomodocunque fumptæ; ac proptereaffierif "4m"!
potefi ut ex æqualibus ipfis AC DE GK triangulum confii-
.ruatur. (Alpd oportebat demonfirare.

PRO P. XXIII. PROBL.
Ex tribu: anguli: pianis, quorum duo reliquo fun: majores,

quamodotunqu: fumpti, folidum angulum confinera. a-
partet autem me: angulos quatuor wifi: Je minores. o
Sint dati treç anguli plani ABC DER GHK, quorum duo

rehquo fint majores, quomodocunque fumpti, fintque rrcs

E

- l . IA c 1) ’ F c; y.anguli quatuor reâis minores. Oportet ex æqualibus ipfis
ABC DE? cm: folidom angulum com’ncucre. abfcindantur
æquales au ne, DE EF, on Hic; «x a: a; cxjunganâur:

w I en
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q fieri igitur potefl: ut ex æqualibus ipfis Ac DF 6K confii-

.. n.hqiug.ruatur utriangulum. Itaque fi confiituatur LMN, ira ut AC
bzzæflmquidcm fi: æqualis LM, DF vero ipfi mi: 8c præterca arc
c ;.quani.ipfi LN, 8c circa LMN triangulum circulas L MN - defcri-

batur: fumaturque ipfius centrum x, qued velierir in-
tra triangulum LMN, vel in uno ejus latere, vel extra.
fit primo intra: 8: L x M x ux jungantur. Dico AI
majorem efl’e ipfa 1.x. R RSi enim non ira fit, vei

A n erit æqualis L x, ivel ca miner. fit pri- , N lm0 æqualis. quoni- L Ëam igitur A8 cit a:- I-qualis Lx, arque en:
A a ipfi ne æqualis; l ,4erit 1.x æqualis ne,
efi: autem 1.x æqualis Il
XM. duæ igitur A8 ac duabus Lx XM æquales faut, al-
tera alteri; 8: Ac bafis bafi LM æqualis onitur. quare

l a. primifiangulus ABC angulo LXM cit æqualis: ca cm ratione 8C
angulus quidem par cit æqualis angulo MXN, angulus
vero on]: angulo NxL. tres igitur anguli ABC par CHIC
tribus LXM MXN NXL æquales finit. fed rrcs mm mm

’ 1.59m)? un. quatuor métis (un: c æquales. ergo 8c rrcs ABC DE?
Nm” GHK æquales erunt uatuor mais. atqui ponantur quatuor

mais minores, quo efi: abfurdum. non igitur A3 ipfi Lx
cfi: æqualis. Dico ræterea neque A8 minorem cire ipfa me.
fi enim fieri pote , fit minor 8: ponatur ipfi quidem A3
æqualis x0, ipfi vero ne æqua is n, 8: OP jungarur. quo-
niam igitur AB ei’c æqualis 3c, 8c x0 ipfi xr æqualis erit.
ergo 8c reliqua 0L reliquæ PM en: æqualis; ac propterea

f a. rani. LM parallelaf en: ipfi 0P; 8c LMx triangulum triangule
g grellin o p x æquiangulum. eitxigitur ut XL ad LM, ira xo ad

or; 8: Kermurando ut x1. ad x0, ira LM ad or. major
autem e 1.x, quam x0. ergo 8c LM quam or efl: major.
[cd LM pofira e11: æqualis AC. 8: AC igitur quam 0P ma-

. . jor erit. itaque quoniam duæ rcé’tæ lincæ An ne duabus
bar-anhox x9 æquales funt, 8c bafis Ac major bafi op; erit h an-

gulus ABC angulo oxr major. fimlliter demonfcrabimus
8c DEF angulum majorem elfe angulo M 1m, 8: angulum
aux angulo NXL; rrcs igitur anguli ABC DE? aux tri-
bus LXM MXN un flint majores. at anguli ABC DE?
aux quatuor mais minores ponantur. multo igitur anguli

8. Ëg’tV’LxM MXN NXL minores erunt quatuor reâis. fed 8c iæ-
F ’ quales. qued en: abfurdum. non igitur An minor el’c, quam

l . . Lx.



                                                                     

LIBER XI; 1771.x. oftenfum autem en: neque efl’e æqualem. ergo major fit
neceffe cit. confiituatur (à punôto x circuli LM N piano adklflmifl-
rectos angulos x R. 8: exceEui quo quadratum ex An fu-
Eerat quadratum ex Lx, ponatur æquale quadratum quod

t ex 11x, 8c RL au nNnjungantur. quoniam igitur Rx
perpendicularis eft ad planum DMN circuli, 8: ad uuam-
quamque ipfarum Lx au tu erit l perpendicularis. 8:1 3. Der,
quoniam Lx efi: æqualis XM, communis autem 8: ad reétoshujuâ
angulos XR, erit baiis 1.x æqualisvbafi au. eadem ratione» 4.. primî.
8: RN utrique ipfarum RL au cit æqualis. tres igitur
méta: lineæ RL au 1m inter (e æquales funt. &quoniam
quadratum xk ponirur œquale exceflüi, quo quadratum ex
An fuperat quadratum ex L2; erit quadratum ex An qua-
dratis ex Lx xn æquale. quadratis autem ex L: xn

. æquale cf: nquadratum ex RL; reCtus enim angulus efi-47.prîmîa
un. ergo quadratum ex An quadrao ex RI. æquale erit;
ideo ue A8 ipfi RL cit æqualis. fcd ipfi quidem AB æqua-
lis e unaquæque ipfarum ne DE EF ou HK: ipfi vero
n’L æqualis utraque ipfarum RM au. unaquæque igitur
ipfarum A8 ne DE El? ou HIC unicuique ipfarum RI. au
au cit æqualis. quod cum duæ RL KM duabus AB ne
æquales fint, 8: bafis LM ponatur æqualis bafi Ac: erit
0 angulus LRM æqualis angulo ABC. eadem ratione 8: and 9- Pl’îmîè

lus quidem un: an ulo Du, angulus autem un: an-
gulo aux cit æqualis. x tribus igitur angulis pianis LRM
MRN mm, qui æ uales funt tribus dans ABC DE? on:
folidus angulus con tutus efl: ad a.

Sed fit centrum circuli in une laterum trianguli, vide-
licet in un quod fit x, 8c xL jungatur. Dico rurfus au
majorem e e ipfa Lx.
Si enim non ira fit,
vei A a efi: æqualis
La: vel ipfa miner. fit

rime æqualis. duæ
lgitur An a c, hoc
cit DE ne duabus Mx
XL, hoc cit ipfi MN
æquales faut. fed un

ponirur æqualis Dr. t A L* ergo DE EF ipfi Il)? funt æquales. quad fieri non! potefi! nem-b
non igitur A8 cit æqualis Lx. fimiiiter neque mmor. multo
enim majus id, qued fieri non Pardi, fequeretur. ergo A8
ipfa va major efiz. 8c fimiliter 1 excefful quo quadratum ex
au: fuperat quadratum ex Lx ælqîlaie ponatur quadratum

- - ex
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ex Rx, 8: ipfa nx circuii plauo ad rcétos angulos con-

flituatur, fier problema. jSed fit centrum circuli eXtra trianvulum LMN, qued fit x,
8: Lx M): Nx jungantur. Dico 8: 1c AB ipfa Lx ma’orem
effe. Si enim non ira fit, vei æqualis cit, vei minor. 1: pri-
mo æ ualis. ergo duæ au ne duabus mx XL æquales
faut, a tera airera; 8: bafis Ac cit æqualis bali ML, angu-
lus igitur ABC æqualis eI’c angulo Mx L. eadem ratione 8:
GHK angulus i-

B Ilpfi LXN cit æ- I Equalis; ac pro- *
pterea totus M- ’
XN æqualis duo-

bus A ne aux. *fed a: anguli l jA. C D F G KABC aux an-
gulo DEF majores funr. 8c angulus igitur MXN ipfo
DE? ei’c major. a: quo- R
niam duæ DE au du- x
abus Mx XN æquales
funt, 8: bafis DE æ-
qualis bafi un, erit
MXN angulus an ulo
DEF æqualis t. o en-
fus autem eft major,
quod et: abfurdum.
non igitur A8 efl: æ-
qualis Lx: deince s yero ofiendemus neque minorem effe.
quare major nece ario erit. 8: fi rurfus circuli piano ad
.reâos angulos coufiituamus XR, 8: i’pfam æqualem po-
namus lateri quadrati ejus, quo quadratum ex An fuperat
quadratum ex Lx, problema conflituetur. Dico vero neque
minorem cire An ipfa Lx. Si enim fieri poteft, fit minor ;
8: ipfi quidem AB æqualis ponatur x0, ipfi vero ne æqua-

i lis xr, 8: op jungatur. quoniam

q a. tutti.

r 4. fexti.

igitur An ipfi 3c ef’c æqualis, erit
0x æqualis xr. ergo 8c reli ua 0L
reiiquæ PM æqualis. paralle a igi-
turqefl: LM ipfi Po, 8: triangulum
LMX triangule pxo æquiangulum efi:
quarerut XL ad LM, ira x0 ad or:
8: permutando ut Lx ad x0 ira LM
ad 0p. major autem cf: Lx quam
x0. ergo LM quam OP en: major.
fed LM cit æqualis Ac. 8: Ac igitur quam or major e-

, - . ne



                                                                     

LIBER XI. i r79rit. itaque quoniam duæ A B 3c duabus o x x P fun:
æquaies airera aiteri 5 8: bafis Ac major cit bafi or ; erit
fanguius ABC angulo 0x9 major. fimiiiter 8: fi xn fu-fz;.primi
matur æqualis utrivis ipfarum x0 xr, 8: jungarur on,
ofiendemus angulum ont: angulo on majorem. confii-
tuatur ad reétam lineam Lx, 8: puné’tum in ipfa x angulo
quidem ABC æqualis angulus Lxs, angulo autem G tu:
æqualis Lxr, 8: ponatur utraque xs xT ipfi ox æqualis:
junganturque os 0T ST. 8: quoniam duæ A8 BC duabus
0x x s æquales funt, 8: angulus ABC æqualis angulo 0x s
erit bafis AC, hoc cit LM, bafi os æqualis. eadem ratione,
8: L N cil æqualis ipfior. qued cum duæ ML LN duabus
os or fin: æquaies, 8: angulus MLN major angulo sor;
eritt 8: bafis MN bafi 8T major. fed un cit æqualis DE: zmprîmîa
ergo 8:81)? quam 8T major erit. quoniam igitur duæ DE
a? duabus sx XT æquaies funr, 8: bafis DE major bafi
3T; erit angulus DEF angulo sxT majorf. æqualis autem
efi: angulus son: anguiis ABC aux. ergo par angulus
anguiis A ne GHK major cit: (cd 8: minor. Œod fieri non
poteir. Quod demonfirare oportebat.

PROP. XXIV. THEOIR.
Si filidum parallelu plani; continearur, oppofita ipjîus pla-

na, (’9’ æqualia, à parallelogramma arum.

Soiidum enim cocu paralleiis pianis Ac on ne ca
r3 A E contineatur. Dico oppofita ejus plana, 8: æquaiia,
8: paraileiogramma cire. Quoniam enim duo plana paral-
leia ne ce, a piano Ac feeantur, communes rpforum (côtie-
nes 4 paralieiæ (unt: ergo An ipfi cD efi: paraileia. rurfus::6.huju:;
quoniam duo plana parallela
BF AE fecantur à piano Ac, A G
communes ipforum [côtie-
nes paraileiæ a fun: : paralle-
la. igitur efi: An ipii ne. ofl:en- a
fa autem ei’t 8: AB araliela r
en. ergo Ac paralle ogram-
mum erit. fimiliter demonà . D E
&rabimus, 8c unumquodque ipforum CE FG on BF AE
parallelo rammum eflè. jungantur AH DF. 8: uoniam pa-
rallela et A3 quidem ipfi Dc; 8H veto ip cr, erunr
An au fefe tangentes, duabus Dc cr fefe tangentibus pa- I
raileiæ, 8: non in codemp piano : quare æquaies 5 anguios’ minime
continebunr. angulus igitur ABH angulo DCF cil- æqualis. , ,
Et quoniam duæ A8 au duabus Dc cr æquaies ’funt, 8c’34’l’m’i’

r M a angulus
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4 4.. primi.anguius A56 æqualis angulo DCF, erit dbafis AH bafi Dr

. - æqualis: 8: A38 triangu um æquaie triangule DC F. quod
I 34mm cum ipfius quidem ABH trianguir duplum t lit ne parallelo-

grammum: ipfius veto DCF trianguh duplum parallelo-
Frammum ce: erit ne paraiieio rammum æquaie paralle-
ogrammo ce. fimiiiter demon rabimus 8: AC parallelo-

grammum paralieiogrammo cr, 8: paraiieiogrammum Ai:
araiielogrammo Bi? æquale cire. Si igitur foirdum paralle-
is pianis contineatur, o pofita ipfius plana, 8: æqualta, 8c

paralieiogramma faut. uod oportebat demoni’crare.
Cor. Ex jam demoni’tratis comtat, fi folidurn .paraileiis

contineatur pianis, oppofitai fins plana, 8: æquaiia cire, 8c
fimiiia, quip e uæ 8: finguros an los æquales, 8: Circa
æquales anguîos atera proportiona ia habeant.

PROP. XXV. THEOR.
Si folidum parallelepipedum plana [anar oppofiris plani;

panada, erit ut Imfi: ad lmfim, in filidum 4d filîdum.

Soiidum enim paralleiepipedum ABCD piano r a fece-
tur OFpofitis pianis a a na paraiieio. Dico ut anis bafis

"ba 1m nuer, ira cire an FY folidum ad foiidum EGçD.
Producatur enim AH ex utraque parte: ’8: ponantur ipfi

B G IY P R Y D n. T
, 1: A a: 1-11Î MÎ N

o et F c x Squidem EH æquaies quotcunquc au un; ipfi veto A:
æquales quotcunque At: KL, 8: compieantur parallelo-
gramma Lo K0 Hx MS, 8: foitda LP KR H9 MT. quo-
niam igitur æquales inter fe fun: LI: KA au re&æ iineæ ;

.. 36,primî. crunt 8: paraiieiogramma L0 1:0 A? inter (e næquaiia: item-
.-que æ uaiia inter fe paraiielogramma 1:1 x3 AG, 8: adhuc

5:4-huim’paraiie ogramma Lit K P AR inter feiæqualia; oppofita.
enim funt. eadem ratione 8: parallelogramma ac Hz MS
æquaiia inter fe funtâ itemque parallelogramma HG HI tu
inter fe æquaiia: 8: mfuper parallelogramma ni! M9 N’r.

. tria igitur plana foiidi LP æquaiia fun: tribus pianis foiidi
v: i9.prîmi. KR, atqueetiam, folidi AY, c fimilia quoque (ont: [radât-in

. . tu us
a» ne:



                                                                     

Liane. XI. t x8:tribus oppofitis Hun: fimiiia 8: æquaiia. ergo tria i’oiidad Comma
Le KR AY inter (e æqualis. t erunt. eadem ratione 8: triaflomàez
foiida BD un MT (un: æquaiia inter fe. quotuplex i iturhuju;
cil: bafis LF ipfius A? bafis, totupiex ei’t 8: LY folidum oiidi
AY. eadem ratione quotupiex ef’t Ni? bafis ipfius bafis ne,
totupiex ei’t 8: foiidum NY ipfius en folidi: 8: fi bafis L1?
cit æqualis bafi NF, 8: folidum LY folido NY æquaie erit;
8: fi bafis LF fuperat NF bafim, 8: LY foiidum NY fuper-
ahi: ; 8: fi miner, minus. uatuor igitur magnitudinibus ex-
iftentibus, duabus feiiicet afibus AF PH, 8: duobus foiidis
Aï En, iumpta (un: æ ue muitiplicia, bafis quidem AF, 8:
AY folidi, videlicet ba s LF 8c’folidum LY: bafis vero
HF, 8: un foiidi nempe bafis NF, 8: foiidum NY. 8: de-
monitratum efl fi bafis LF in erat bafim NE, 8: LY foli-
dum foiidum NY fuperare j 8: æqualis æqhaie; 8: fi miner
minus. cit igiturf ut A? bafis ad bafim au, ita AY foiidumf r,- PCL
ad foiidum un. (mare fi folidum paraileiepipedum piano fe- qmm’
cetur, oppofitis pianis paralleio; erit ut bafis ad bafim, ita
foiidum ad foiidum. ŒOd oportebat demoni’trare.

PROP. XXVI. PROB L.
At! datam "mm lineam, é ad datum’în ipfit purifiant da-

te angulo filido aqudem filidum angulum conflituere.

Sir data quidem reâa linea An, datum autem in ipfa
punâum A, 8: datus foiidus angulus ad D qui EDC a D r
FDC anguiis pianis continerur. Oportet ad datam reaam
lineam As, 8: ad datum in ipfa punétum A, dato angulo

folido ad D æqualem foii- Ddum angulum confiituere.
Sumatur in linea DF quod-
vis punétum F, a quo ad
planum per un Dc tranfi- a E
ens ducatur 4 perpendicu- L
iaris FG, 8: piano in pun- .
&o G occurrat; jungatur- 1: Fque DG, 8: ad redtam lineam An, 8: ad datum in ipia . .
punâum A, angulo quidem EDC æqualis angulus 5 contin-1’ Iî-Pflmh
tuatur BAL; angulo autem une confiituatur æqualis BAK.
deinde ipfi DG ponatur æqualis AK, 8: a punCto K piano ,
per BAL ad reéltos angulos c erigatur H K 5 ponaturque ipfi’ "a MF” -
on æqualis 1:14, 8: HA jungatur. Dico angulum foiidum ad
A. qui anguiis BAL un BAL, continetur, æquaiem erre

, foiido angulo ad D, anguiis en: au: me contento. Su-

M 3 mantur

C 4 ILhujlll.
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mantur enim æquales reâæ iineæ AD. ou, 8: jungantur 1-1!
1:3 ne on. quoniam igitur F6 perpendiculariseii: ad fub-
jeâum planum, 8: ad omnes reâas lineas gui: ipfam con-

; g. Def. tingunt, fuutque in fubjeâo piano, reâos acre: languios.
hui". uterque igitur angulorum son FGE reétus cit. eadem ra-
l tione, 8: uterque ipforum HKA un cit reétus. 8: quo-

niam duæ KA An duabus k ’
on DE æquaies (un: aitera

aiteri, 8: angulos æ uaies je 4. primi.continent; erit a ba 15 13K
bafi EG æqualis. en: autem 3
8: KH æqualis cr, arque
angulos reaos continent.
æqualis aigitur erit HB ipfi H F *FF.. rurius quoniam duæ AK KH duabus DG GF œquaies
fun:, 8: reâos continent angulos; erit bafis AH bafi Dl?
æqualis: citque A8 æqualis DE. duæ i itur uA AB dua-
bus FI) DE (un: æquaies, 8: bafis un e æqualis bafi FE,

f 3. Mimi. ergo angulus f BAH angulo EDF æqualis erit. eadem ra-
tione, 8: angulus HAL angulo FDC eii: æqualis, quando-
quidemfi afiumamus æquales AL Dc,-.8: jungamus KL HL
ce PC, quoniam totus BAL cit æqualis toti une, quorum
BAK ipfi une ponirur æqualis; erit reliquus KAL æqua-
lis reliquo une. 8: uoniam dune KA AL duabus GD ne
æquales funr, 8: angu os æquaies continent; bafis KL bafi
cc e æqualis erit. cit autem 8: KH æqualis .GF, duæ igitur
LK KH, duabus CG GF iunt æquaies; anguiofque mâtes
continent: ergo bafis HL æqualis eii bafi CF. rurfus quo-
niam duœ HA AL, duabus FD DC æquales flint, 8:’bafis HL
æqualis bafi riz; erit angulus HALfæquaiis angulo me. at-
que faétus cit angulus BAL angulo EDC æqualis. Ad datam
igitur redtam iineam,8: ad datum in ipfa punétum,dato an-
gulo foiido æqualis angulus (olidus coufiitutus cit. Q1941

tacere oportebat. ,

LE c.

PROP. XXVII. PROBL.
Ali datam raflant lineam data filido parallalepipedo limite,
.. fimiliter pofitum [olidum parallelepipedum defrribere-

Sit rec’ta quidem linea An, datum veto foiidum paraiiele-
pipedum CD. Oportet ad datam reCtam lineam A8 dato foli-
do parallelepipedo CD fimile, 8: fimiiiter pofitum foiidum
paraiieiepipedum defcribere. Confiituatur ad reétam li-

. . neam

fi ".6
o

ne? 5’510

r: n 7-.

mmau.n



                                                                     

[.1381 XI. r 183neam An, 82 ad datum in ipfa punCtum A angulo foiido ad c
æqualis 4 angulus, qui anguiis BAH un: un continearur, ira I 16- hui!"-
utr angulus quidem BAH æqualis fit angulo ECF, angulus
vero BAI: angulo ECG, 8:
adhuc an ulus au: angulo NI
cor, 8: arbur ne ad ce, D L tanrexü.ira 3A ad A K, ut autem . Poc ad cr, ira tu ad AH. V
ergo ex æquali ut ac ad K G
CF, ira erit 8A ad AH.. V .compieatur parallelogram- A B C E
mum au, 8: AL folidum. quoniam igitur cit ut ne ad
CG, ira BA ad Art, trempe, circa æquaies angulos ECG 8A r:
lattera fun: proportionaiia, erit parailelogrammum K8 pa-
rallelogrammo on fimile. eadem quoque ratione paralle-
logrammum KH fimile en parallelogrammo GF, 8: paralle-
logrammum Ha paralielogrammo FF.. tria igitur parallelo-
gramma foiidi AL tribus paralielogrammis foiidi CD limi-
ia funt: fed tria tribus oppofitis fun: c æquaiia, 8: fimiiia. agi. 14-

. . . . . jusergo rotum AL fohdum torr folrdo CD fimiie erit. Ad datam
igitur reétam lineam A B dato folilo paralieiepipedo CD fi-
mile, 8: fimiiiter pofitum foiidum paralieiepipedum AL de-
fcriprum cit. Q19d facere oportebat.

PRO P. xxvm. T H E 0R.
Si filidum parallclepipedum plana ficetur par diagonale:

oppafitorum planorum, ab ipjô plana bifarium ficabitur.

Soiidum enim paralleiepipedum An piano CDEF feeetur
pet diagonales oppofitorum pianorum,videlicet cr DE. Dico
foiidum A8 a piano CDE]? bifariam (acari.
(llJpniam enim æquaie a cit CGF trian-
gu nm triangulo car, triangulum vero C
ADE triangulo DEH; cit autem ÔCCA r
parallelogrammum parallelogrammo DE l
æquale à, oppofirum enim cit; 8: paral- 5 1411")".
lelogrammum sa æquale parallelogra m-
mo CH; erit prifma contenrum duebus.
triangulis cor ADE, 8: tribus paralle- D
logrammis ce Ac cr; æquale prifinati,
qued continerur duobus triangulis c F8 A E
D E H, 8: tribus parallelogrammis c a r
8: B E c a: etenim ianis, 8: numero
8: magnitudine atqui?

B a 34.primi.

1bus continentur. Ergo rotam AB foli-

M 4. dum
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dum a piano CDEF bifariam fecatur. Œpd demonitrare
oportebat.

PROP. XXIX. THEOR.
Solide parallelepipedu que in eadem fun: 5415, 0 eadem

altitudine, quorum [hmm linea [un in "Trieur "ait li-
mis, inter f: fun: raquait.

Sint enim in eadem bafi A! foiida paralleiepipeda c M
CN, eadem altitudine, quorum fiantes A]? Ac LM LN en
en au BK fin: in eifdem métis lineis en Dz. Dico foli-
dum CM (olido CN æquaie D E
cire. (ELoniam enim paralle- G

J-K
logrammum cit utrumque
ipiorum CH cx; cric en,
utrique ipfarum DH extas-

ualis, ergo 8: DH cit æqua-
lis en. communis auferatur

p 34..prîmî.

C

m
N

EH. reiiqua igitur DE æ- A li
F 9- Fini. qualis efi: reliquat: HIC. uare 8: 5 me triangulum et: æquaie

triangulo un. paralle ogrammum autem DG e11: æquaie
parai eio rammo un. eadem ratione 8: AFG triangulum

t I æquale e triangulo LMN. cit autem parallelogrammum
cab-hululer: paraileiogrammo t au, 8: paraiieiogrammum’lcc pa-

ralieiogrammo au æquale: oppofita enim funt. ergo 8::
prifma contentum duobus triangulis AFG BEC, 8: tribus
parailelogrammis AD DG ce eftsæquale prifmati, quod
duobus triangulis LMN aux, 8: tribus paralielo rammis
au Nu au continerur. commune apponatur foli um, cu-
jus bafis quidem parallelogrammum An, op ofirum autem
ipfi GEHM. ergo totum CM folidum paralle epipedum toti

, . olido paraiieiepipedo c N efi æquaie. Soiida igitur paralle-
lepipeda quæ in eadem fun: bali, 8: eadem altitudine,

PROP. XXX. THEOR.
5801M: parallelepipeda que in eadem fiait bali, (9’ eadem

altitudine, quorum filme: linea mm fun: in iifdrm re- ’
au lineis, inter f: funt aqualiu.

guorum fiantes linea: funr in eifdem mais lineis, inter (c
un: æqualia. (li-M demonflrrare oportebat.

Sint in eadem bafi An folida parailelepipeda CM en 8:
eadem altitudtne, quorum (tantes une Lu LN.CD ce

8H



                                                                     

L81 DE n XI. "18;
un a]: non fin: in eifdem mais lineis. Dico folidum CM
[olido CN arquai: elfe. Producantur enim NK DE, 8: en
FM conveniant-
que, inter fc pun- N o K la ilcrisnx;8:ad- a x iDEV Dhue producantur F l l lD - .FM en ad o p ipunâa : 8: A x rL o c P B R jun-
gantur. folidum

CM, cujus bafis L B tquidem Aan pa-
ralieiogrammum,

op ofitum autem A c.5p: FDHM cit
4 æquale folido c0, cujus bafis parallelogrammum Aanazg.huiua.
8: ci oppofitum XPRO, in eadem enim fun: bafi ACBL, ô:
ipforum (tantes AF A! LM L0 en cr au un funt in
eifdem rectis lineis F0 DR. (cd folidum ce, cujus bafis
quidem paraiieiogrammum ACBL, oppofitum autem ipfi
xpno cil: a æquaie folido en, cujus baiis ACBL parallelo-

rammum, 8: ipfi Oppofirum GEKN. etenim in eadem
un: bafi Aan, 8: corum Rames AG Ax ce ce LN L0

Bi: un funt in eifdem mais lineis cr NR. quare 8: CM
foiidum (olido CN aulnaie erit. Solida igitur paraliclepi-

eda quæ in eadem fun: bafi 8: eadem altitudine, quorum
gantes linea: non fun: in eiiâem reétis lineis, inter fc fun:
æquaiia. QLod demonfirare oportebat.

PROP. XXXI. THEOR.
8015114 parallelepîpeda que in æqualibiu fun: bufibm, (’5’ cu-

dem ultitudine, inter f: funt æqualiu.

Sint in æquaiibus bafibus An en folida parallelepipcda
A a cr, 8: eadem altitudine. Dico folidum Ali. foiido c r
æquaie elfe. Sint primo fian- H o :D V
tes HIC au Ac LM or DF
c z R s ad ratios angulos

bafibus An c D: angulus Tautem ALE angulo CRDL B R
fit inæqualis, 8: producatur
ipfi CR in direétum n’r: .
confiituaturquc ad redram . Aï 0.xlineam RT, 8: ad punétum in ipfa R, an io ALB æqua- I I
listanguius "un. 8: ponatur ipfi qui cm AuxqualisHs-an-

I par,
G
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n’r, ipfi veto LB æqualis RY, 8: ad punâum Y ipfi a?
parallela ducatur XY, compieaturque paralielogrammum
nx, 8: h! folidurn. quoniam igitur duæ TR RY duabus
AL LB æquales funt, 8: angulos continent æquaies; erit
parallelogrammum RX æquaie 8: fimilc parallelogrammo

. HL: 8: quoniam rurfus AL cit æqualis R’r,,,8: LM ipfi as,

6 Cor. 2.4..
hum.

au, ulofque æquaies continent, parallelogrammum a? pa-
rai eio ramma AM æquele 8: fimiie erit. eadem ratione LE
paralle ogrammum i fi SY æquaiei cit 8: fimiie. tria igitur
parallelogramma folidi A: tribus paraiieiogrammis folidi
a: Y æ ualia 8: Emilia funr. fed 8: tria tribus oppofita 8:
5 æqua ia (un: 8: fimilia. totum igitur A5. folidum paralle-
pipcdum toti [olido parallelcpipedo n cil: æqualc. produ-

’ i canrur DR xx, convenianrque inter (e in punâo a, 8: pet

e :9. hujus.

T ipfi on parallela ducatur Wh 8: producanrur argon,
8: conveniant in v compieatur uc folida Il? RI. folidum
igitur un cujus bafis eii: a? para iciogrammum, oppofitum
autem ipfi (IF, cit c æquaie fclido 1: Y, cujus bafis cit a 1»
parallelogrammum, 8: oppofitum ipfi Yo, in eadem enim

Il? F I K21’ ’ Et N

o D V A HR Dr
C D ï L 13nYGkX(un: bafi tu, 8: eadem aitirudine, 8: corum liantes un RY

TQ TX sz SN a: r0 in cifdcm funt mais lineis 9x zo.
[cd foiidum in: æquaie cit folido AE. ergo 8: un [olido
A: cit æ uale. prærcrea quoniam parallelogrammum RY x T
ei’r æqua e parallelogrammo 9T, etenim in eadem cit bafi
RT, 8: in eiidem paraiieiis RT 9x. 8: parallelogrammum
RYXT paraiiciogrammo CD cit æquaie, quoniam 8: ipfi
A8 cf: æquale; parallelogrammum 0T æquale cil: paral-
lelogrammo en: aliud autemei’r parallelogrammum DT.
cit igitur ut CD bafis ad bafim DT, ira flr ad ipfam Dr.
8: quoniam folidum araiielepipcdum Ct fecatur piano RF
pianis oppofitis 35251610; erit utdcn bafis ad bafim DT,
ita foiidum CF a RI folidum. eadem ratione quoniam fo-
lidum paraiielepipcdum m fecatur piano R? oppofitis ia-

la:.hujus. nis parallcio, ut 9T baiis d ad bafim DT, ira erit foli um
a? ad tu folidum. Ted ut CD bafis ad bafim DT, ira bafis
9T ad ipfam Tl). ut igitur folidum CE ad RI folidum ira

folidum

1.1 zs.

. . - JE":



                                                                     

Liant: XI. v . 187foiidum a? ad foiidum RI. quod cum utrumque (olidorum
c F a!» ad foiidum RI eandem haber proportionem, foli-
dum CF foiido a? ci: æquaie. folidum autem or ofienfum
en; æquale (olido An. ergo 8: c A a ipfi ce æqualc erit. . 9, quina.

A r K P i F AM E N B5 r
Y . o Y D ,V r t 8, Î aL i B ’JP .n. C I RSed non fin: fiantes AGI-1K sa LM en or DF R5 ad rcétos

angulos ipfis AB CD bafibus. Dico rurfus (olidum AIE: æqua- l
le erre foiido CF. Ducanturfa punchs K a o M, P F N sfiïihuln”
ad fubjcCtum planum perpendiculares K1 ET GY M0, st
Fit NI: Px, 8:pianom punais: T Y 0, si: x a loccur-
tant, 8: ’unganrurzr r0 a: To x1» xo m «H. æqualc
igitur e K0 (olidum (olido P I 5 in œquaiibus enim (un:
bafibus KM P5, 8: eandem altitudinc quorum fiantcs ad
reâos angulos (un: bafibus. fcd K0 fi’;iidum [olido AE cf: .
gæquaie: folidum veto PI æquaicgfolido CF. fi quidem33°thuimt
in eadem (un: bafi,8: eadem altitudinc,’quorum [tantes non
fun: in eifdcm reûis lineis. ergo 8: folidum Ali. (olido CF
æquaie erit. Soiida igitur paralielepipcda quæ in æqualibus
fun: bafibus 8: eadem altitudinc, inter le (un: œquaiia.
Quod demonftrarc oportebat.

PROP. XXXII. THEOR.
Salidu parallelepipedu que eandem habent ultitudinem, in-

ter [a funt ut baflzs.

Sint foiida parailelepipcda A3 CD, quæ candcmaititu-
dinem habcanr. Dico inter fe cire ut bafes; hoc cf: ut AE

bafis ad bafim CF D Kira foiidum An ad
e D folidum. ap-
plicetur enim ad
re&am lineam FG 1.- Fparalicio rammo
A2 æqua e FH, a:
à -bafi PH eadem A a C u Haltitudinc ipfi c1) foiidum paralielepipedum GK complea-
tur. foiidum igitur AB folido GK cit a æquale; in æquaiilgus c 31-503":

enim



                                                                     

in
5 a;;bujm. pianis parai

A Cor. 14,,
lutrins.

EUCLIDIs ELEMENTORUM
enim fun: bafibus A: 178,8: eadem altitudinc. itaque quoni-
am folidumlparaiiciepipedum C1: piano ne recatur o(ppofiris

eio; cri: ut un? bafis ad bafim rC, ira o idum
un ad ne folidum, arque cit bafis quidem au bafi A: æ-
qualis, foiidum veto a: æqualc foltdo A3. cit igitur 8c
ut A1: bafis ad bafim cr, ira folidum A8 ad folidum CD.
(figue folida paralieicpipcda quæ eandem habent altitudi-
nem, inter fe (un: ut bafes. (219;! demonitrare oportebat.

PRO P. xxxur. T H EOR. ’
Simili: fluide paruüelepipedu inter f: funt in triplicata pra-

pottione bomologorum luterum.

Sint fimiiia folida paraliclcpipeda A8 CD.. iatus autem A:
homologum fit lateri cr. Dico foiidum A3 ad c1) folidum
tripiicatam roporrionem habere ejus, quam haber A1:
ad cr. Pr ucantur enim 8K El. EM in dircâum ipfis A a
CE ne: 8: ipfi quidem CF æqualis ponatur 31:, ipfi vero

rN æqualis EL; x8: adhuc ipfi FR l D Pæqualis EM, 8: RKLparaiieiogram- I
mum, 8: K0 fo-
lidum compiean- N

tur. uoniam igi-
tur uæ K8 E L
duabus c r r N
æquales funt: fed
8: angulus 1: E L
angulo C FIN cit
æqualis; quia 8: A
angulus AEC ipfi CFN 0b fimilitudincm foiidorum A3 en:
cri: 8: KL parallelogrammum fimile 8: æquaie paralleio-
grammo CN. eadem ratione, 8: parallelogrammum KM æ-
quale cit 8: fimiie paraiielogrammo en, 8: adhuc parallelo-
rammum os ipfi DF parai eiogrammo. tria igitur araiie-

Fogramma foiidi K0 tribus parai eiogrammis CD foii iæquap
lia 8: fimilia funt. (cd tria tribus oppofitis æqualia tfunt 8e
fimiiia. rotum igitur K0 folidum æquaic cit 8: fimiie tori fo-
iido CD. compieatur 6K paraileiogrammum; 8: a bafibus
quidem GK KL paralieiogrammis, altitudinc vero eadem
ipfi A3, foiida compleantur a): LP. 8: quoniamlob fimilitu-
dinem folidorum A3 CD en: ut Ai; ad cr, ira au ad FN; 8c
au ad riz: æqualis autem rc ipfi Etc, 8: EN ipfi EL, 8:

en

111355425

:54 il?

î:

r. a- ne r. na," .- .-

i



                                                                     

L133]: XI. 189"a ipfi au. erit ut ne. ad en, ira ce ad EL 8c un ad
KM. (cd ut me: quidem ad en, iita AG parallel’qgrammumb I. lem;
ad parallelogrammum en; u: autem ce ad EL, ira 6K ad
KL: 8: utH-IE ad au, ira Pi: ad KM. 8c ut igitur ac pa-
rallelogrammum ad parallelogrammum 6K, ira GK ad KL, .
8c DE ad KM. Ted ut AG quidem ad 6K, ira: [in folidumc sa. 1min
ad folidum ex: ut autem GK ad KL, ira folidum a: ad
PL folidum :- 8c ut PE ad KM, ira PL folidum ad folidum .
K0. 8c ut igitur folidum an ad folidum 2x, iradex ad pL,4n.quîntî«
ô: PI. ad K0. fi autem quatuor finr magnitudines deinceps
proportionales,prima ad quartam rriplicatam proportionem x
rhaber ejus,quam haber ad (ecundam. ergo 8: aniolidum ad! 3130:5
folidum K0 triplicaram haber proportionem ejus, quam AB 41mm.
ad EX. (cd ut A B ad EX, ira AC parallelogrammum ad pa-
rallelogrammum 6K; 8c A]: reâalinea ad ipfam EK. quart:
8: au iolidum ad folidum K0 triplicaram proportionem ha-
bebit ejus, quam au haber ad me. æquale autem ei’c folidum
x0 folido c1), 8c méta linea EK reétæ cr cit æqualis. Ergo
8: A3 folidum ad folidum CD rriplicatam haber proportio-
nem ejus, quam larus ipfius homologum a: haber ad CF
homologum lards. QrLod demonflrare oportebat.

Cor. Ex hoc manifefium efr, fi quatuor redtæ lineæ pro-
portionalcs fuerint, ut rima ad quarram, ira effe folidum
parallepipcdum quad t à prima ad folidum quod à fe-
cunda, fimile, ô! fimiliter defcriprum; quoniam 8c prima
ad quarram rriplicatam proporrionem haber ejus, quam ha-
ber ad fecundam.

PROP. XXXlV. THEOR.
Æqualîam falidorum parallelepipedorum recipromntur Imfes

Û altitudinc: ; à quorum filidarum parallelepipedorum
reciprocantur bafi: Û altitudines, M inter [a funt a-
qualia.
Sint æ ualia folida parallelepipeda A8 CD. Dico. ipforum

bafesôc rirudines recipro- la B R D
cari, hoc efi: ut EH bafis ad G M. .xbafim NP ira elfe altirudi- .
nem folidi en ad folidi A];
altitudinem. Sint enim pri-
mo fiantes ac a? LB arc a
CM un: oD en ad reâos
angulos bafibus i forum. A J! c NDico ut EH bafis a bafim m, ira elfe CM ad ac. Si igitlËr

. ’ ba 15
’L pl o
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bafis E H bafi N? fit æqualis, ei’r autem 8c. au folidum æ-
?uale (olido C1); erit 8c CM æqualis ipfi ac; fi denim ba- ,
ibus a H m) æqualibus exii’renribus non finr AG CM airiru- Ï"

dînes æquales, neque A]! folidum folido CD æ uale erit.
ponirur autem æquale. non igitur inæqualis eût ritudo CM
alcirudini AG. ergo æqualis (in neceire cit; ac proprerea ut

EH bafis ad bafim NP,ira erit C M ad A G.
At vero non fit bafis x B
EH æqualis bafi NP. G
fed EH fit major. e11:
autem ô: A a foli-
dum folido C D æ- H L
quale. ergo major efl:
CM ipfa AC; alio ui A-

rurfus fequererur o- E .  iida au CD æqualia non ciTe, quæ ponantur æqualia. ira- fil
que CFonarur CT æqualis ipfi Ac: 8c a bafi quidem NP, al- fi
tiru ine autem CT folidum parallelràpipedurn vc complea- i

v l ’ tur. quoniam igitur folidum au foli o CD cil: æquale, aliud
4 7- quinti. autem aliquod efi: VC, ô: æ ualiaaadidem eandem habent

proportionem; erit ut AB olidum ad folidum CV ira C1)
folidum ad folidum CV. (cd ut AB folidum ad foli um CV, ü

a 3;. hujus.ira5bafis EH ad ne bafim- æque alra enim funr An CV folida. a a
en. hujus. ut autem folidum CD ad ipfum CV, irarMP bafis ad bafim W4
4 mm. PT, 8: MC d ad CT. 8c igitur ut bafis EH ad NP bafim ira 7-3

Mc ad CT. CR autem CT æqualis AC. ergo 85 ut EH Ëafis « F1
ad bafim NP, ira MC ad ho. uare folidorum parallele i- 4H
pedorum AB en bafes 8C altitudines reciprocanrur. RurFus L
folidorum parallelepipedorum A]! en baies 8c altitudines J51
reciprocenrur: iirque ut EH bafis ad bafim un, ira folidi J-
CD altitudo ad altitudinem folidi A8. Dico folidum A B fo- A?!
lido CD æquale effe. finr enim rurfus [tantes ad reétos ari- 2.x]
gulos bafibus. ô: fi guidem bafis EH fit æqualis bafi NP, :2
efique ut EH bafis a bafim NP, ira altitudo folidi CI) ad ’ a!
folidi AB altitudinem: erit folidi CD altitudo altitudini fo- -
lidi au æqualis. folida autem parallelepipeda, quæ fun: in

:31. huju:.æqualibus bafibus 8c eadem altitudinc inter fe cæqualia (une C:
ergoifolidum A8 [olido CD en: æquale. Sed non fit EH ba- ï;
fis æqualis bafi NP, 8c fit EH major. major i itur en 8c fo- 2c
lidi CD altitude altitudinc folidi A3, hoc e CM ipfa Ac. a?
ponatur ipfi AG æqualis rurfus CT, 8:7 fimilirer folidum CV a.
compieatur. itaque quoniam cit ut En bafis ad bafim NP, tu.
ira MC adi farn AC - æqualis autem ca AG ipfi CT: erit ut: L11
bafis en a N? badin, ira me ad CT. fed ut bafis «au ad ;;

3C

9
N?



                                                                     

LIBER. XI. I rgiN? bafim, ira A3 folidum ad foiidum CV; æque alra enim
fun: foiida A8 CV. ur autem MC ad CT, ira 85 MP bafis ad
bafim PT, 8: folidum en a1 CV folidum. 8è igitur ur foli-.
dum A3 ad folidum CV, ira CD folidum adriolidum CV.
quèd cum utrumque folidorum A3 CD ad ipfum CV ean-
dem pro orrionem habeat; erit A3 folidurn folido C1) æ-
qualc. KILOd demoni’rrare oportebat.

Non fint autem Rames F8 3L GA KH, XN DO MC a?
ad reétos angulos bafibus ipforum: 8c à punôtis 3 o 3 K,
x M D R ad plana bafium au N? ducanrur perpendiculares,
quæ pianis in punais s T Y v, tu. a 0 occurranr 8: com-
pieanrur folida FV x a. Dico 8c fic æqualibus exii’renribus t
ibildis A B CD, bafes 8C altitudines recrprocari, (cil. ut EH A
bafis ad bafim NP, ira 2R inelle airirudinem folidi
CD ad folidi A3 alti-
tudinem. quoniam e-
nim folidurn AB foli-
do CD ei’r æquale; fo-
iido autem A3 æquale
ei’rffolidum 3T5 in-

eadem namque funr z orbafi Fic, 8c eadem al- A Nrirudine; quorum [tantes non fun: in eifdem reéris lineis:
ô: folidum ne efifæquale [olido DZ, quèd in eadem finr
bafi x1: , 8: eadem altitudinc, quorum Pra’nres non funr in
cifdem reé’ris lineis; erit 8c folidum 3T [olido DZ æquale.
æqualium autem foiidorum parallelepipedorum, quorum
altitudines bafibus ipforumfunr ad reéros an ulos, bafesgôcs E! lm
altitudines reciprocanrur. cit igitur ut FK baâs ad bafim x3, 4em°"a"’
ira folidi Dz aitirudo ad altitudinem folidi 3T. arque ei’c ’
bafis quidem FI: bafi EH æqualis, bafis vero XR æ ualis
bafi NP- quare ut EH bafis ad bafim NP. ira ei’r altiru o fo-
iidi Dz ad folidi 3T altitudinem. eædem autem funr altitu-
dines folidorum DZ ne, iremque folidorum 3T 3A. ei’c
i itur ur EH bafis ad bafim NP, ira folidi ne a1rirudo ad al-
titudinem folidi A3. ergo folidorum parallelepipedorum
A3 CD bafes 8: altitudines reciprocamur. Rurfus [olido-
rum parallelepipedorum A3 C D bafes 8c altitudines re-
ciprocenrur, firque ur EH bafis ad bafim NP, ira alti-
rudo folidi CD ad folidi A3 altitudinem. Dico folidum A3
folido c D æquale etTe. Iifdem namque confiruâis, uo-
niam ut 3H bafis ad bafim un, ira folidi CD altitude a ai-
titudinem folidi A3; 8C bafis quidem EH cit æqualis bafi
ne; NP veto ipfi xn: cri: un FK bafis ad bafim x13, Ère.

a un; o

M

il .O

Il i f 3°- Mimi
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airirudo folidi on ad folidi A3 altitudinem. eædem autem
(un: altitudines folidorum A3 3T, 8c ipforum en DZ. cil:
igitur ut FK bafis ad bafirn xn, ira foiidi DZ altitudo ad
airi:udincm folidi 3T. quatre folidorum 3T DZ parallelepi-
pedorum haïes 8: airitu ines reciprocantur, quorum autem
folidorum paralleiepipedorum altitudiues funt ad reétos an-
gulos bafibus i pforum, ,86 baies 8c altitudines reciprocantur,

b Ex ante ea inter fe funt æquallab. ergo 3T folidurn (olido DZ CR: æ-

i 3°.hujus.

d°m°nfiw quale. [cd ibiidum quidem 3T æquale eir folido BAI, etenim
in eadem (un: bafi FK, 8c eadem altitudinc, quorum fiances
non funr in eifdem redis lineis: folidum veronz e11: æquale
folido oc, fi quidem in eadem flint bali XR, 8: eadem al-
titudinc, 8c non in eifdem mais lineis. ergo 8c folidum An
(olido en cit æquale. quid demonflrare oportebat.

PROP. XXXV. THEOR.
Si fin: duo anguli plani quales, quorum vertiribu: [tritium

refit linea infiflant, que cum nais lineis à principio po;
fifi: angulo: tontinant qui", 41mn»: airai; in falz-
limibus autem fumanrur quai: purifia, arque al: ipfi: ad
plana, in quibusfunt anguli, perpendiculare: ducatur;
(3’ à punais, que à perpendicularibuc fiant in plani: ad

primo: angulos junganmr "tu linea: tu»: fablimibu
quales angulos cantinebunt.

Sint duo anguli reâüinei æquales 3AC EDF: 8c à pun-
ais A D fublimes reétæ liueæ AC DM confiituanrur, quæ
cum métis lineis a principio pofitis æquales angulos coati:
neam, alterum alteri: angulum quidem MDE æqualem an-
gulo 6A8, angulum A
vero une an ulo CAC
æqualem: 8: umantur
in ipfis AC DM quæ-
vis punâa G, M, à qui- B

bus ad lana per 3AC cEDF ucanrur per-
pendiculares C L M N
occurrenres pianis in L
punÇtis L N; 8C LA G ,un lungantur. Dico angulum CAL angulo MnNiæquaiem
cire. Ponatur ipfi DM æqualis AH, 8c cr H ipfi GL aral-
lela ducatur Hic. cit autem GL perpen icularis ad paqum

per

M N

i; T’ai;

:1 une: .2:

26.

en



                                                                     

LIBER XI.. 193pet 3AC. ergo 8c HK ad I planum per 3AC perpendicularisÆ 3- lmil".
erit. ducantur à punéris x N ad métas lineas A3 AC. DF DE
perpendiculares KC NF x3 NE, 8c Ho en Mr FEJungan-
tur. quoniam igitur quadratum ex HA æquale beir uadra-
ris ex HIC KA; quadrato autem ex KA æqualia â unr ex L47.prîmi.
xc CA quadrata: erit quadratum ex HA quadratis ex Hic
KC CA æquale. quadratis autem ex HK KC æquale cit qua-
dratum eir ne. quadratum igitur ex HA quadratis ex Hc CA
æquale erit: 8c idcirco au ulus HCA a e11: reétus. eademc48.primî.
ratione 8c angulus DFM reé us eir. ergo angulus ACH ipfi
DFM cil: æqualis. cit autem 8: HAC angulus æqualis an-
gulo MDF. duo igitur triangula funt MDF HAC duos an-
gulos duebus angulis æquales habentia, alterum alteri, 8:
unum lattis uni lateri æquale, quod uni æqualium au ulo-
rum fubtenditur; videlicet HA ipfi DM. est o 8: re iqua
larera reii uis lateribus d æquaiia habebunr, a terum aiteri. d :6.primi.
quare Ac ecii æqualis DF. fimiiiter demonf’rrabimus 8C A3 ipfi
DE æquale cire. jungantur enim H3 ME. 8: quoniam quadra-
tum ex AH cit æquale quadraris ex Arc 1m; quadrato au-
tem ex AK æqualia funr quadrata ex A3 3x: erunt ua-
drara ex A3 3x KH quadrato ex AH æqualia. fed qua ra-
tis ex 3K KH æquale efl: ex 3H quadratum; reérus enim
angulus cit un, proprerea quôd 8c Hx perpendicularis cit
ad fubjeérum planum. quadratum igitur ex AH æquale en:
quadratis ex A3 3H. quare angulus ABHc reclus ei’r. eadem
ratione 8c angulus DEM cil: reérus. efr autem 8c BAH an-
gulus æqualis angulo EDM, ira enim ponirur: arque cit AH
æqualis DM. ergo 8c A3 ipfi DE d ei’r æqualis. quoniam
igitur AC quidem ef’r æqualis DF, A3 vero ipfi DE; erunt
duæ CA A3 duabus FD DE æquales. fed 8c angulus 3AC
au ulo FDE cit æqualis. bafiscigitur BC bafi ne, 8c trian-c 4. primi.

nm triangulo, 8c reliqui anguli reliquis angulis æquales
unr. ergo angulus ACE angulo DPE cit æqualis. cit autem 8c

reaus ACK æqualis retiro DFN. quare 8: reliquus BCK reliquo
EFN æqualis. eadem ratione, 8c CBK angulus cit æqualis
angulo FEN. itaque duo rriangula funt BCK 3m, duos an-
gu os duebus angulis æquales habentia, alterum alteri 8c
unum larus uni lateri æquaie, quod cit ad æquales anguÎos,

-videlicet 3c i fi EF. ergo 8: dreliqua latera reliPuis lare-
1ribus æqualia abebunt. æqualis igitur cil" CR ip En. efi:

autem 85 AC i fi DE æqualis. quare duæ AC CR duabus
DE? ne æquales unt: 8c reétos continent angulos. bafis igi-r
tur AK cit æqualis bali DN. 8c cum AH fit æqualis DM,
erit 8c quod fit ex AH quadratum quadrato ex DM æquaie.
[cd quadrato ex AH æqualia flint à); Arc [a quadrara 5 i ete-

nim
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nim re&us efl: angulus AKH. quadrato autem ex DM æqua-
-lia funt quadrata ex DN NM, quod angulus DNM reëltus fit.
quadrara igitur ex Ax KH quadratis ex DN NM flint æqua-
ira. quorum quadratum ex AK œquale err quadrato ex .DN.
ergo reliquum ex KH uadrarum reliquo quadrato ex NM
cit æ uale. 8c ideo re a linea Hx ip 1 MN æqualis. qued
cum uæ HA Arc duabus MD DN æquales fiat, airera al-
teri, 8c bafis HK bafi NM citenfa fit æqualis; angulus HAK

f a. primi.angulo MDN æqualisferit. QIPd oportebat demonfirare.
Cor. Ex hoc manifefium cit, fi finc duo anguli plani reâi-

linei æquales, ab ipfis autem confiiruanrur fublimes reàæ
linea: æquales, quæ cum mais lineis a principio pofitis
æquales contineanr angulos, alterum alteri, perpendicu-
lares, quæ ab ipfis ad plana, in quibus funt primi anguli,
ducantur, inter (e æquales cire.

PROP. XXXVI. THEOR.
Si m: "8415m propmionule: fint, ami»: parallelepi-

pedum quad à tribu: fit, uqualc r]! olido parallelepipedo
quad fit à media, uquilutero quidem, aquiungulo autem
antedifln.
Sint rrcs re6tæ lineæ proportionales A 3 c, fit (cil. ut A ad

Il ira 3 ad c. Dico folidum quod fit ex ipfis A 3 c, æquale
cire (olido uod fit ex 3, æquilatero quidem, æquiangulo
autem ante i610. Exponarur folidusvangulus ad E contentas
rribus-angulis pianis D26 GEF 33D; 8c ipfi quidem 3 o-
natur æqualis uuaquæque ipfarum DE en 33; 8: foli nm

K 13’

A Il
x Cr.9-

M L F E-parallelepipedum El com learur: ipfi veto A ponatur æ-
qualis LM- 8c ad ’reâam ineam LM, 8c ad .punâum in

a 16- hnim-ipfa L,C031Îiruatur4angulo (olido ad E æqualis angulus con-
tentas NLx XLM MLN; 8c ponaturipfi uidem 3 æqualis
LN, ipfi vero c æqualis Lx. quoniam igitur en: ut A ad 3
ira 3 ad c,;æquaiis autem ei’r A i fi LM, 8c 3 animique
xpfarum LN ne E0 3D, 8c c ipfip 1.x; erit ut Land Il?

A - ’ ira
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ira ce ad 1.x. 8c circum æquales angulos aux en la.-
tera funrreci roca. ergo MX parallelogrammum aralÎelo- . n

rammo GF e b æquale. 8c quoniam duo anguli p ani reéti- * ’4- mm
inei æquales funt GEF XLM, 8: in ipfis iùblimes reétæ

lineæ confiituuntur LN ED œquaies inter fe, 8c cum redtis
lineis a principio pofiris æquales continentes angulos, alte-
rum alteri; erunr c perpendiculares quæ à punais N D ad: Cor. 3;;
Plana pet XLM GEF ducuntur, inter fe æquales. ergo fo- hui!"-
ida LH EK eadem funt altitudinc. quæ veto in æqualibus

bafibus funt folida parallelepi eda, 8c eadem altitudinc, in-
ter fe d funt æqualia. ergo io idum HL æquaie efi: folido 33.4 flafla;
arque èft folidum quidem HL qued fit a tribus A 3 c, fo-
lidum veto EK uod fit ex 3.’ Si i itur rrcs reâæ linea:
proportionales mt, folidum paralle epipedum qued fit à
tribus, æquale eir (olido parallelepipedo quod fit, 8:c. Qgpd
demonf’rrare oportebat.

W.PROP. XXXVII. THEOR.
Si quatuor "tu [une proportionules fini, é’ que ab ipfis

fiunt [5:15:14 parallelepipedu fimiliu (7 fimilirer defiriptu
vapvrtianalîa nant. Et fi que ab ipfis fiant filida p4-
mllelepipeda fimilia (y fimilitcr defrripm proportionaüu

fint; à ipfu rafla linea properrienale.: arum.

Sint quatuor recta: lineæ proportionales A3 CD EF CH, fit
(cil. ut A3 ad CD, ira 33 ad CH, 8: defcribantur ab ipfis 43
CD EF GH fimilia 8c fimiliter pofita folida parallelepipeda
KA LC M3. NC. Dico ut xA ad LC ira cire M3 ad NC.
magnum enim iolidum parallelepipedum KA fimile efi ipfi
L C, habebit n K A ad Le triplicatam proportionem ejus

M
N

î

A a c n E I C . .quam A3 haber ad en. eadem ratione 8: folidum ME ad .
Aipfum NC-triplicatam proportionem habebit ejus uam! 33-511)"-
haber 33 ad GH. arque cit ut A3 ad CD, ira 33 a CH.
ut i itur AK ad Le, ira ME ad NG. Sed fit ut [01’1de Arc - -
ad Æiidum Le, ira M3 folidum ad foiidum NC. Dico, un

4 N 3’ reCta
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méta linea A3 ad re&am CD, ira erre reâam 33 ad ipfam

a 3;.hujus.G H. quoniam enim rurfus A K ad Le triplicatamb propor-
tionem haber ejus quam As haber ad on; haber autem
8c M3 ad NC rripiicatam proportionem ejus quam 33 ad
CH; arque ut AK ad Lc, ira ME ad NC: erit ut A3 ad
CD, ira 33 ad CH. Si igitur quatuor retira: lineæ propor-
tionaies fiat, 8:c. Œod oportebat demonfirarc.

PROP. XXXVIII. TH E 0R.
Si planum ad planum reâum fit; a? a]: aliquo purifia ea-

rum que fun: in une plana, ad utrarum planum perpen-
dicularis ducatur: ca in communem planarum [effluent
cadet.

Pianum nem e CD-ad planum A 3 reâum fit, communis
autem earum e&io fit AD, 8c in ipfo CD piano, quodvis
punâum 3 fumatur. Dico perpendrcuiarem quæ a punélo
E ad planum A3 ducirur, c
cadere in i fam AD. Non E
enim, fed fieri poreit ca-
dat extra, ut 33; 8C p ano [q
A3 in punCto F occurrat: A G D
à punéro autem 3 ad DA

. in piano A3 perpendicula-
I î°-PfimI-risnducatur3C quæ quidem B
5 1- Bd? 8c piano CD a 6 retires angulos erit; 8c 3C jungatur. quo-
b")°’- niam igitur FG piano CD efi: ad reétos angulos; contingit:

autem ipfam recta linea EC quæ cit in eodem CD piano :
t s-Def- erit angulus FGE creàus. fed 8c 37.3 piano A3 ad refîtes
MF” angulos ei’r: retiras igitur en: angulus EFG. quare trianguii
d 17rl’fimi’EFG duo anguli duebus mais faut æquaies, qued cit a ab-

[urdum. non igitur à puna-o 3 ad A3 planum perpendicu-
laris duéta extra reéramuiineam DA cadet. ergo in ipfatn
cadar neceiïe ei’r. Si igitur planum ad planum reaum fit,
8:c. Quod oportebat emoni’rrare.

PROP. XXXIX. THEOR.
Si in filido parallelepipedo oppofitorum planum lutera fe-

nntur bifariam , par fifliones van plana ducantur ;
tommunis planum»: faim, (9’ folidi parallelepipedi dia-
meter, fefe bifariam firabunt.

In folido enim iparaileiepipedo AF, oppofitorum piano-
rum c3 AH latera bifariam i’ecentur in punôtis xLMN x0 R51:
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8: pet feâiones plana ducantur KN x3 ;. communis autem
piauorum feétio fit YS, 8C foiidi paralleiepipedi diameter fit
DG. Dico YS DG (de bifariam fecare, hoc eR YT quidem
ipfi T8, DT veto ipfi TG æqualem elfe. Jun anrur enim
DY in; .35 se. quoniamigitur DX parallela ci ipfi 0E, ai-
rerm anguli DXY Yo E inter [e æquales a faut. 8c quoniam a 2.9.prîmîa

Dx quidem eR æqua- x F.lis o 3, x3 veto ipfi Y oYo, 8: angulos æqua- xhag illes continent 5 erit i K 1. L 4.. prisai.bafis DY æqualis bafi
YE. 8c triangulum D-
xx triangulo 303, 8: D Treliqui anguli reliquis Ianguiis æquales, angu- qlus igitur er eR æ- . M Hqualis angulo on, 8: n q x0b id c retira linea CR mBYE. catgut flimone, P s R
8c 3scre ac at ne
CR 35 æqualis ’SG.qÔC A N a
quoniam CA ipfi D3 æqualis CR 8c parallela, 8: CA CR
æqualis 8: parallela ipfi 3C; erit 8: D3 ipii EC æqualis 8:
parallela; 8: ipfas conjungunr reôtæ linea: DE C3: parai-
ieia igitur d ei’r DE ipfi ne. 8: fumpta funt in utraque ipfa-d anuitai;
rum quævis punéta D Y G s, 8: iuu&æ funt DG xs. ergo I
DG Ys in uno «funt piano. qu cum DE fit parallela BG,’ 7x m’im-
erit 8c EDT angulus angulo BGT æqualis A, alterni enim , ,
funr. eR autem 8: DTY angulus æqualisf ipfi CTs. duof V 1mm”
igitur funt rrrauouia DTY CTs duos angulos duebus an-
gulis æquaies ha entia, 8: unum latus uni lateri æquaie,
quod uni æquaiium angulorum fubrendirur, videlicet DY
ipfi C3: dimidia enim funt ipi’orum DE 30. ergo 8c reii-
qua larera reliquis lateribus æqualia habebunr. x quare DT; 2.6.pxîmi.
quidem CR æqualis TG, YT vero ipfi Ts. Si igitur in fo-
lido paralleiepipedo, 8:c. QIpd oportebat demonRrare.

PROP. XL. THEOR.
Si fin: duo prifmara aque aira, quorum unum quidem bafim

babear parallelogrammum, alterum vero triangulum, (9’
parallelogrammum duplum fit nianguli 5 en inter fe u-
qualia errant.

Sint prifmata æquæ aira ABCDEF CHKLMN. 8: unum
quidem baiim habeat parallelogrammum AF, alterum veto

. ’ i - (HIE

c rq..primi.
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GHK triangulum, 8: duplum fit A3 paralielogrammum
trian uii CHE. Dico prifrna ABCDEF prifmati CHxLMN
œqu e cire. Compleantur enim Ax GO ioiida. 8: quoniam

parallelogrammum A 3 .trianguli GHK eR du- M o B D
plum ; eR autem 8:
HK parallelogrammum L

0 er-Prîmî.dupium 4 trianguii CH-

x: erit AF parallelo- H . A cgrammum parallelo-

grammo HK æquale. , -uæ vero in æ uaiibus (i K E Funt bafibus foida a-
631. bujua.raiielepipeda, 8: ea em altitudinc, inter fe æqualia b funr.

æquale igitur AX foiidum (olido GO. arque cit foiidi qui-
eal.bujul.dem Ax dimidium a A3CDEF prifma, foiidi veto Go di-

- midiumreR prifma GHKLMN. ergo ABCDEF prifma prir-
rmti GHKLMN eR æquaie. Si igitur fuir duo prifmara
æque aira, 8:c. (bled demonRrare oportebat.

N

1...-..4.d .-. .-

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

L’IBER DDoDECIMvs. . .

PROPOSITIO I. THEOREMA.
Similia polygona circuli: inferipra inter [e fun: ut diaule-

trorum quadrant.

Sint circuli A3CDE rCHxL, 8: in ipfis fimilia poiygona
A 3 C D E F C H x: L 5 diametri autem circulorum fint 3 M
CN. Dico ut quadratum ex 3M ad quadratum ex CN, ira
effe ABCDE polygonum ad polygonum FGHKL. Jun an-
rur enim 33 AM CL FN. 8: quoniam polygonum A3CD3
fimile eR oiygono FCHKL, a8: BAE angulus angulo on. 1.. Der.

eR æqua is : arque eR ut A fer".3A ad A3, ira ce ad FL.
duo igitur triangulo. funt 3
3A3 GFL unum angulum
uni angulo æqualem haben-
tia, videlicet angulum 3A3.
angulo GFL, circa æquaies c
autem angulos iatera pro-
portionaiia: quare triangulum A33 triangulo FGL æqui-
an lum b eR; ac propterea angulus A33 æqualis CR anJ 5- rem-
pif: FLG. fed angulus quidem A33 angulo AM3 eR Cæ-eZIJfl’tiÎ.
qualis; in eadem enim Circumferentia confiRunt. angulus
autem me æqualisc en: angulo FNG. ergo 8: AM3 angu-
lus cit æqualis angulo FNG. eR autem 8: recrus dangulusdgx.rerrii.
DAM æqualis retiro GFN. quare 8: reliquus reliquo æqua,
lis. æquiangulum igitur eR triangulum AM3 triangulo FCN.
ergotut 3M ad CN ira 3A ad GF. fed proportionis qui-c 4..fexti.
dem 3M ad CN duplicata eR pro orrio quadrati ex 3M ad

à] 4. quadratün
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i 1°- [mi-quadratum ex GN; proportionis veto A3 ad GF duplicata»

l r Lquinti.
eR proporrio A3CDE polygoni ad pol gonum FGHKL :
8: ut igitur quadratum ex 3M i ad qua rarum ex CN, ira
polygonum A3CDE ad FGHKL polygonum. qLare fimilia
poiygona quæ in circulis defcribuntur, inter fe lunt ut dia-
metrorum quadrate.. Quod demonRrare oportebat.

LEMMA.
Duabu: magnitudinibu: inaqualibur expofiris, fi à majori

auferatur majus quàm dimidium, (9’ ab ea quad reli-
quum (Il, rurfu: auferarur majus quam dimidium; (9’
lm fempn fiat; relinquetur tandem quadam magnitudo
que minori magnitudine expojita" minor erit.

Sint duæ magnitudines inæquales A3, C, quarum major
A3. Dico fi ab ipfa A3 auferarur majus quam dimidium,
8: ab eo quod te iquum eR, rurfus auferatur majus quam
dimidium, arque hoc femper fiat, relinqui tandem magni-
tudinem quandam, quæ magni- a...
tudine C minor erit. Etenim C
multiplicata, fier aliquando major
ma itudine A3. multiplicetur, A
8: â? DE ipfius quidem C multi- a a"
plex major autem quam A 3:
divi aturque DE in partes ipfi C A
æquaies DF FG CE. 8: ab ipfa H
A3 auferarur ma’us quam dimi- j
dium 3H, ab ip a veto AH tur- F ’
fus majus quam dimidium aure-
ratur Hic, arque hoc femper fiat,
quoad divifiones, quæ funt in A 3,
multitudine œquales fiunt divifio- - .-
nibus quæ in DE : (in: igitur - a C D
divifiones AK KH H3, divifionibus DF FG C3 multitudine
æquaies. 8: quoniam major eR DE quam A3, 8: ablatam
eR ab ipfa quidem DE minus quam dimidium ne: ab ipfa
veto A 3 majus quam dimidium 3H: erit reliquum G D
reii uo HA majus. rurfusquoniam major eR CD, quam HA:
8: a iatum CR ab ipfa quidem CD dimidium GF: ab ipfa
veto HA majus quam dimidium HK: reliquum FD reliquo
AI: majus erit. eune FD æqualis ipfi c ergo C quam A1:
eR major. minus igitur eR A): quam C. ergo ex magnitu-
drne A3ireli6ta eR magnitudo AK, expofita minori ma i-

’ tu me



                                                                     

L 1 3 3 n. X11.
rudine C miner. Qod demonRrare oportebat. Similirer
autem demonRrabitur, etiam fi dimidia ablata fuerinr. E]!
prima deeimi.

PROP. Il. THEOR.
Cirtuli inter fe fiant ut diametrorum quadrata.

Sint circuli A3CD EFGH, diametri autem ipforum fin:
3D 3H. Dico ut quadratum ex 33 ad quadratum ex 3H,
ira efi’e circulum A3CD ad 33CH circulum. Si enim non ira
fit; erit ut quadratum ex 3D ad quadratum ex 3H, ira cir-
culus A3CD vei ad fpatium aliquod minus circuio 33CH,
vei ad majus. Sir primum ad minus A
quod fit s. 8: in circuio EFGl-l defcri- ,
batur quadratum EFGH. itaque defcri-
prum in circuio quadratum majus eR

dimidia circuii EFGH, quoniam fi pet B
puna-a E 3 C H contingentes circulum
ducamus, erit defcripri circa circulum
quadrati ndimidium mon. defcripto
autem circa circulum quadrato minor C
eR circuius. ergo quadratum E FGH
majus CR dimidio circuii 33C H. feeen-
tur bifariam circumferentiæ 33 36 GH
33 in punétis x L MiNî 8: 3K x3 3x.

, Le CM Mn. HN NE jungantur. unum- H
quodque igitur triangulorum 3x3 FLG
CMH HNE majus CR dimidio fegmenti L
circuii in quo coniiRir: quoniam fi per G
un&a K L M N contingentes circulum
ucamus,8: parallelogramma,quæ iunt

in métas lineas 33 F6 CH H3 comple-
amus; erit 5 unumquodque triangulo- s
rum 3x3 3L6 CM H HNE dimidium
paralieiogrammi, quod ad ipfum eR.
fed fegmentum’ minus eR paraileiogrammo. quare unum-
quodque rrianguiorum 3x3 3LC GMH HNE majus eR
dimidio fegmenti circuli, in quo confiRir. Hafce igitur
circumferentias bifariam feeanres, 8: jungentes métas li-
neas,atquehoc femper facienres, relinquemus tandem quæ-
dam circuli fegmenta. quæ minora erunt excefiü, quo cir-
culas EFG H ipfum s fparium fuperar. etenim oRenfum eR
in præcedentl Lemmate, duabus. magnitudiuibus inæqna-
libus expoiiris, ,fi à majori auferatur majus quam dimidi-
um, 8: ab eo quod relinquirur, rurfus majus quamddimi-

a lum,

oz:
r:

au?

a 4.7.primî.

a: 3 i .tertii.

L 4.x.prirni.



                                                                     

I.

au Evcnms ELEMENTORUM
dium, 8c hoc femper fiat; relinqui tandem magnitudinem
aliquam, quæ minci-i magnitudine expofita fit minon ita-
que refléta fint fegmenta circuli EFGH in métas lineas Ex
x? n. LG au MH au un, quæ minora fint exceffu, quo
circulus E FG a ipfum s fpanum fuperat. ergo reli uum
EKFLGMHN polygonum majus erit fpatio s. Defcri anu-
etiam in circule A 3c n, polygono E K r L c M H N fimile

r . polygonum A x no cru a. en ilgitur ut quadratum ex a D
’ L b!"- ad quadratum ex PH, c ira po gonum axnocr un ad

EKFLGMHN polygonum. (cd le ut quadratum ex BD ad
. , quadratum ex PH, na un) circulus ad fpatium s. ergo 8C

"hmm"! ut circulus ne]: ad fpatium s, ira polygonum nuo-
CPDR ad EIFLGMHN polygonum. major autem cit cir-

"çminü eulus and!) eo quod in ipfo eü polygono. quare 8:.fpa-
,3, Wuum s majus efi apolygono çxFLGMHN. fed &frrunus..
M quod fieri non potef’c. Non lgltur cit ut quadratum ex BD

ad quadratum ex FH ’ et
ita ABC D circulas ad
fpatium aliquod mi-

nus circulo n F c H. rSimiliter oitendemus

neque cm: ut quadra-- . Gtum ex PH ad quadra- .
mm ex En, ira circu- Ilum 5mn ad aliquod Trfpatium minus circuio
A3CD. Dico igitur neque cire ut quadratum ex a!) ad qua-
dratum ex EH, ita circulum un) ad aliquod fpatium majus
circulo 2mn.- fi enim fieri potef’r, fit ad majus fpatium s.
erit igitur invertendo ut quadratum ex PH ad quadratum
ex BD, ita fpatium s ad ABCD circulum. fed quoniam s
majus cit mon circulo; erit ut fpatium s ad 43cv cireu-
lum, ira circulus EFGH ad aliquod fpatium minus, circula
"en. eergo 8c ut quadratum ex En ad quadratum ex BD,
ira mon circulus ad aliquod [Patium minus vcirculo an-
cn, quod fieri non pofl’e ol’cenlum cit non igitur un qua-
dratum ex un ad uadratum ex EH, ita efl circulus ucn
ad fparium aliquo majus mon circule. oflenfum autem
cit neque ad minus; quare uç quadratum ex BD ad qua-
dratum ex En, ira erit ne!) circulus ad circulum arcs.
Circuli igitur inter fe (un: ut diamerrorum quadrata. ngod

ofiendere oportebat. l v
PROP.



                                                                     

Li n a n xn.
PROP. m. THEORH

Omnis pyrami: triangularem habens bafim dividîtur in du;
p mmider quales à fimiles inter fa, qua triangulare:

Je: habent, fimilefiluc mi, (9’ in due prifmata aqua-
lù, [qu quidem prifinata dimidia mina pyramidis fun:
majora.

4 Sir pyramis, cujus bafis quidem ne triangulum; vertex
autem punüum D. Dico pyramidem un) dividi in duas
pyramides æquales 8c fimiles inter (e, triangulares bafes
habentes, 8: fimiles toti, 8: in duo ptifmata æqualia; 8C
duo prifmata dimidio rotins pyramidis cire majora. Secen-
tur enim au ne ca au on Dc bifariam in punais a r
G H K L, 8c En ne 6H HI: un LH EK K1? ne jungan-
tur, quoniam igitur LE quidem cit æqualis EB, AH vero
ipfi un; erit n HE ipfi on rallela. eadem ratione a: HK
cf: parallela ipfi au. para] e10 rammum igitur cit HEBK.
quare HK efl: 6 æqualis En. fe en ipfi D
AE eft æqualis. ergo 8c A]; ipfi HIC æ-
Ëualis erit. cit autem 8c AH æqualis un.

use igitur AË AH duabus KH HD æ-
quales funt, altera alteri, 8E angulus

[A
BAH æqualis c angulo KHD; bafis igi-
tur d EH bafi x1) cit æqualis: quare tri- i X
angulum AEH æquale cit 8C fimile tri- . v
au ulo HK D. eadem ratione 8c trian-
gu um AHG triangulo HLD æquale cit . )
8c fimile. 8c quoniam duæ rea’æ lineæ AL
fefe tangentes EH HG duabus mais li-
neis fefe tangentibus 1(1) DL parallelæ B F a
funt,non autem in eadem plano,æ uales -
angulos c continebunt. ergo anâflus me cit æqualis angu-

»lo KDL. rurfus quoniam duæ re se lineæ EH HG duabus K1)
DL æquales funt, airera alteri, 8c angulus sur; ce æqualis
angulo KDL; erit d bafis sa bafi KL æqualis: æquale igitur
ei’c 8c fimile trian nm and triangulo KD L. eadem ratio-
ne 8: au; triangu um eI’c æquale ô: fimile triangulo HKL.
quare pyramis cujus bafis quidem efl: ne triangulum, ver-
tex autem punétum H, æqualis 8c fimilis cit p ramidi cujus
bafis cil: triangulum x-HL 8c vertex D pun um. a: uo-
niam uni latetum trianguÏi ADB, videlicet ipfi au, para lela
«en cit Hic; erit triangulum aux triangulo mm æqui-

angulum,

2631

A a. (crû.

la 3.1..primî.

c a9.primî.

d 4.. primi.

a l0. unde-
ami.
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angulum, éclatera habent proportioualia. fimile igitur cfi:
ADB triangulum triangulo DHK. 8c eadem ratione trian.-
gulum quidem une fimile cit triangulo DKL; triangulum
veto ADC triangulo DHL. 6c cum duæ redise lineæ (de
tangentes 8A AC duabus reétis lineis (de tangentibus KH
HL parallelæ fiat, non exii’tentes in eadem plane, ha: æqua-

f.*°.- "4° les angulosfcontinebunt. angulus igitur BAC angulo HKL
"7m en: æqualis. arque ePc ut sa ad Ac, ita KH ad HL, ergo
x 5. rem ne triangulum: fimile cit triangulo HKL; ideoque pyra-
Ëurâëmne ’mis, cujus bafiquuidem triangulum une, vertex autem

’ punCtum D, fimilis cit pyramidi, CUJHS bafis triangulum
HKL, a: vertex punétum D. fed pyramis cujus bafis quidem
HKL triangulum, vertex autem pun- a .
8mm D, oi’tcnfa cit fimilis pyramidi,
cujus bafis triangulum AE G, 8c vertex
H punétum. quare 8: pyramis cujus ba-
fis triangulum sac 6c vertex punétum
D, fimilis cit pyramidi cujus bafis A E G
triangulum, 8c vertex punétum H.
utraque igitur ipfarum AEGH HXLD
pyramidum fimilis cit toti pyramidi

. . ABCD. 8: quoniam BF efl; æqualis PC,
5 4-1-Pflmherit EBFG parallelogrammum [duplum

trianguli arc. 8c quoniam duo prir-
mata œque alta funt, uorum unum
quidem bafim haber para! elogrammum,
alterum veto triangulum. efique parallelogrammum du-

i,4°; unde- plum trianguli; erunt ca prifmata inter fe æqualiai. ergo
mm prifma contentum duebus triangulis un: me, 8c tribus pa-

rallelogrammis EBFG EBKH mot, en: æquale prifmati quod
duebus triangulis arc HKL, ô: tribus parallelo rammis
KFCL LCGH HKFG continerur. &manifefiume utrum-
que ipforum prifmatum, 8c cujus bafis efi: une parallelo-
grammum, oppofita autem ipfi HK re&a linea, 5C cujus
bafis cit GFC triangulum, sa oppofitum ipfi triangulum
x L H, majus elfe utraque pyramidum, quarum bafes quidem
AEG HKL triangula, vertices autem punas. H D: quo-
niam fi jungamus et? EH reâtas lineas, prifma. quidem
cujus bafis efl: un; parallelogrammum, 8c oppofita ip 1
méta linea K11, majus efl: pyramide cujus bafis EBF trian-
gulum, vertex autem purictum K. (cd pyramis, cujus bafis

swap?- triangulum Bar, 8C vertex K punétum, cit kæqualis pyra-
e "m midi cujus bans AEG triangulum, 8c vertex punctum. a;

œqualibus enim 8c fimilibus planis continentur. quare 8c
prifma cujus bafis parallelogrammum EBFG, oppoûta autem

ipfi

r31 -A Lux-r x1



                                                                     

L r n B a. X11. sa;ipfiireaa linea un, majus cit pyramide cujus bafis [me
triangulum 8: vertex punâum H. prifma vcro cujus bafis
parallelogrammum une, 6c oppohta ipfi recta linea Hic
cit æquale prifmari cujus bafis on: triangulum, 8c ipfi op-

ofitum triangulum HKL; a: pyramis cujus bafis triangu-
um AEC, Vertex autem H punc’cum, cit æqualis pyramidi

cujus bafis HKL triangulum, 8c vertex puné’cum D. ergo
duo prifmata de quibus diâum ei’t,’ (un: majora duabus di-
Ctis pyramidibus quarum bafes triangula AEG HKL vertices
autem H D punch. Tota igimr pyramis cujus ba is ADC tri-
angulum, vertex autem unüum D, divifa efi: in duas py-
ramides æquales, 8c fimi es inter fe, 8c fimiles toti: 8c in
duo prifmata æqualia: funtque duo prifmata dimidio rotins
pyramidis majora. Quæ oitendere oportebat.

PROP. 1V. THEOR.
Si fint’dun pyramide: «que aira, qua triangularer bafe: Im-

beant, dividatur autem "traque ipfarum, (’9’ in dans p]-
ramide: aqualer inter fr, fimilefque tari, (9’ in du prif-
mam æqualia 5 à faâarum pyramidum arnaque eadem ’

mode dividatur, arque lm lamper fiat: erit ut 1min:
pyramidir [mûr ad lmfim alterius, in à in and pyramide
prifmam omnia 4d prifmata omnia in airera pyramide
multitudine aqualia.
Sint duæ pyramides æque altæ uæ triangulares baies

habeant ne DER, vertices autem rut punâa G H, 8c di-
vidatur urraque ipiarurn in duas pyramides œquales inter fe,
fimilefque toti, 6C in H
duo prifmata æqualia; ’ .
8c faâarum pyrami-
dum utraque codem
mode divila intelliga-
tur: arque hoc femper
fiat. Dico ut ABC ba-
fis ad bafim Dur, ira
cire rifmata omnia
quæ unt in pyramide
ABÇG ad pri mata o-
mnia quæ in yra-
mide DEFH mu ritu- raz-"ci F a x cdine æqualia. Quoniam enim nx quidem cit æqualis xc,
AL vero æqualis LC; erit a XL ipfi A8 parallela, 8c trian-a a. en;
gnian: ABC triangulo Lxc fimiie. eadem ratione 8c railw-

g um
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gulum DEF fimile cit triangulo n°5. 8: quoniam 3c qui-
dem cit dupla ex, EF veto dupla ipfius FQ, ut B c ad
ex, ira erit a? ad in;L 8c defcripta funt ab ipfis 3c cx
fimilia 8c fimilirer pofira reétilinca ABC Lite, ab ipfis vero
E? rovfimilia 8c umiliter pofira reétiiinea DE? p.03. en

r n- fmï-igitur a ut ne triangulum ad triangulum Lxc, ira trian-
gulum DE? ad RQF triangulum, ô: permutando ut trian-
gulum ABC ad triangulum ou, ira Lxc triangulum ad
triangulum RQj’. fed ut Lxc triangulum ad triangulum ’

c 28. sa 3.1.1103, ira c prifma cujus bafis cit triangulum ne, oppofitum
""dmm’- autem ipfi OMN, ad prifma cujus bans R04? triangulum 8C-
lu-quimi- op ofirum ipfi sur. ut igitur d ne triangulum ad trian-

gu um DEF, ira prifma cujus bafis cit triangulum Lxc,
oppofirum autem ipfi OMN, ad prifma cujus bafis RCLIÏ tri-
angulum, 8c oppofirum ipfi STY. 8c quoniam duo prir-
mata quæ in pyramide avec inter fe æqualia funt, fed 8c
quæ in p ramide DEFH prifmata inter fe funr æqualia;
erit ut prrfma cujus bafis parallelogrammum KLXB, op-
pofira vero ipfi tecks. linea M0, ad prifma cu’us bafis Lxc
triangulum, 8c oppofirum ipfi OMN, ira pri ma cujus ba-
fis parallelogrammum EPRQ, 8c oppofira reâa linea 8T, ad
prifma cujus bafis un: triangulum, oppofitum vero ipfi
su. quart: componendo, ut rifmata KBXLMO Lxczvmo
ad rirma LXrCMNO, ira pri mata raqua ROŒSTY ad
prima Rogsn. 8:.permutando, ut prifmara KnxLMo
LXCOMN ad prifmara mon" RQjSTY, ira prifma
LXCMNO ad prifma noisrx. ut autem rifma LXCMNo
ad prifma 1103311, ira oflenfa cit ba is Lxc ad a obi?
bafim, 8c sac bafis ad bafim DEF. ergo 8c ut triangulum
ABC ad triangulum DEF, ira quæ in pyramide ABCG duo
prifmata ad duo prifmara quæ in pyramide DEFH. fimili-
ter autem, 8c fi raclas pyramides dividamus codem modo
velur orme STYH, erit ut OMN bafis ad bafim STY, ira.
quæ in pyramide OMNG duo prifmara ad duo prifmata quæ
in yramide STYH. fed ut OMN bafis ad bafim srx, ira
baEs ne ad DEF bafirn. 8C. ut igitur ABC bafis ad bafim
DEF, ira quæ in pyramide ABCG duo prifmata ad duo prif-
mara quæ in pyramide DÉFI-15 8c quæ in pyramide o M-
NGduopüfinnaadduopflfinnaquæinp mnfidesrxu;
8: quatuor ad quatuor. eadem autem o endentur 8c in
dans prifmatibus ex divifione yrarriidum AKLO, 8c DP-
R8, a: omnium fimplicirer mu titudine æqualium. Qui

demonflzrare oportebat. .
PROP.



                                                                     

LIBER gaiPROP. V. THEOR.
ijmide: qui: eadem fun: altitudinc, (9’ triangulares 64-

fer habent, inter je fun: ut bafer.

Sint eadem altitudinc pyramides, quamm bafes uidem
triangula nec par, vertices autem punéta G H. ico ut
ABC bafis ad .bafim DEF, fic cire pyramidem mon ad
DE’FH pyramidcm. Si enim non ira fit, erit ut une bafis
ad bafim par, fic mon pyramis, vei ad folidum minus
pyramide DEFH, vei ad majus. Sir primum ad folidum mi-i
nus fitque z. 8c dividatur pyramis DEFH in duas pyra-
mi es æquales inter (e, 8C fimiles rori, 8: in duo prifmata
æquaiia. funt duo igitur prifmara a dimidio rotins pyramidisû 3c hi";
ma’ora. 8C rurfus pyramides ex divifione faâæ frmiliter di-
vi anrur, arque hoc femper fiat, quoad fumanrur quædam
pyramides à pyramide DEFH, quæ fint minores excefiü
quo pyramis DEFH foiidums z fuperat. itaque fumanrur, 6c

G

CL F B ,finr exempli caufa, pyramides DPRSIçTYH. erunt igitur
reliquainpyramide DE FH prifmata fohdo z ma ora. lel-
datur etiam .A-n’co pyramis in totidem partes miles py-
ramidi narré]. ergo 5 ut ne bafisad bafim DEF, ira quæu. naja;
in pyramide aux; prifmata ad prifmata guæ in pyramide
Dam. fed ut une bafis ad bafim par, ira pyramis ABCG
ad ’folidum Z. 3c igitur ut ABCG pyramis ad folrdum z.
ira quæ in pyramide ABCG prifmara ad prifmata quæ in
pyramide Dam. major autem cit P ramis Arcs par.
maribus quæ in ipfa funr. ergo 8c (011. um- z prifmaribus,
quæ (un: in pyramide DEFH, ei’c majus. fed 8c tminusm Ex prias
quod fieri non parait. non igitur ut ABC. bafis ad bafim qemonflrl-
DEF, ira efi-pyramis Mica ad folidum ahquor minus py-m-
ramide Dura. .fimilirer oitendemus neque u: on? batijsfad

a 1m
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bafim ne, ira elfe pyramidem DEFH ad folidum aliquod il
pyramide A 13cc minus. Dico igitur neque cire ut A ne bali: 1;.
ad bafim DEP, ira une pyramidem ad aliquod folidum ma- a
jus pyramide DEFH. Si enim fieri poteir, in ad majus, vide- g
jiicer ad folidum t. erit igitur inverrendo ut DE? bafis ad a
bafim ABC, ira folidum r ad ABCG pyramidem. cum autem
folidum r majus ef’c pyramide 5mm, erit ut folidum r ad :5
ABCG pyramidem, ira DEFH pyramis ad folidum aliquod -»
minus pyramide ABCG ut proxime oitenfum iuit. ë: ut
igitur ou bafis ad b 1m ABC, ira pyramis DEFH ad fo-
lidum aliquod pyramide ABCG minus, quod cit abfurdum
non igitur ut ABC bafis ad bafim par, ira en: nec y- «r
ramis ad folidum ali uod majus pyramide DEFH. ofien um 1
autem cit, neque a minus. quare ut ABC bafis ad bafim
DEF, ira en: pyramis 43cc ad DEFH pyramidem. Pyrami-
des igitur quæ eadem funt altitudinc, 8c triangulares bafes
basent, inter fe funr ut baies. Quod demonRrare opor-
re at.

PROP. V1. THEOR.
P ramide: que eadem fun: altitudinc à pnljgonas hafn-

jbabenrjinter fa fun: ut bafes. ’ Fi
Sint eadem altitudinc pyramides, quæ polygonas bafes

habeanr anone: FGHKL: vertices autem M N punéra. Di- in
co ut ABCDE bafis ad bafim FGHKL, ira effe ABCDEM py- 55,
ramidem ad pyramidem FGHKLN. Dividatur enim bafis Il
quidem uem: in triangula ABC ACD ADE; bafis veto 13

M i N

B 73°FGHKL dividatur in rriangula F G H FHK FKL. 8: in uno
quoque triangulo inrelliganrur pyramides æque alræ arque
Pyramides Eure a principio. quoniam igitur cit ut triangu-

4 y. hujus. nm ABC a triangulum ACD, tira ABCM pyramis ad pyra-
midem ACDM: 8c compohendo ut mon rrapezium ad tri-
angulum ACD, ira ABCDM pyramis ad pyramidem ACDM.
[cd 8c ut ACD triangulum ad ADE, itanpyramis ACDM
ad nous pyramidem. ergo ex æquali, ut ne D" bafis ad
bafim ADE, ira ABCDM pyramis ad pyramidem ADEM. qa: .

.5451 rr.
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8: rurfus componendo ut arcus bafis ad bafim ADE, ira
ABCDEM pyramis ad pyramidem ADE M. eadem ratione,
8: ut FGHKL bafis ad bafiml FKL, ira 8c FGHKLN py-
ramis ad FKLN pyramidem. 8c quoniam duæ pyramides
funt ADEM FKLN, quæ rriangulares baies habent, 8C ca-
dem funr altitudine, eriraur ADE bafis ad bafim FKL, ira
ADEM pyramis ad pyramidem FKLN. quèd cum fit ut
nous bafis ad bafim ADE, ira ABCDEM pyramis ad py-
ramidem ADEM; ut autem ADE bafis ad bafim FKL, ira
ADEM pyramis ad pyramidem FKLN: erit ex æquali, ut
bafis anone ad FKL bafim, ira ABCDEM pyramis ad py-
ramidem FKLN. fed 8c ut FKL bafis ad bafim FGHKL,
ira erat 8c FKLN pyramis ad pyramidem FGHKLN. quare
rurfus ex æquali, ut ABCDE bafis ad bafim FGHKL, ira I
ABCDEM pyramis ad pyramidem ra HKLN. Pyramides
igitur qua: eadem funt altitudinc, 8c p01 gonas baies ha-
bent, inter fe flint ut bafes. Quod demoni rare oportebat.

PROP. VIL THEOR.
Omne prifma triangularem habens Imfim, dividatur in ne:

pyramide: squale: inter fe, que rriangulares bafier I24-
bent.

Sir prifma cujus bafis quidem triangulum ABC, oppofitum
autem ipfi par. Dico prifma anones dividi in rrcs py-
ramides æquales inter le, quæ rriangulares habent baies.
Junganrur enim BD ne CD. 8c quoniam parallelogrammum
efi: A B ED cujus diameter r
BD, erit ABD triangulum n Etriangulo E i; D a. æquale.
ergo pyramis cujus bafis
triangulum A a D, vertex
autem punérum c, æqualis b
ei’c pyramidi, cujus bafis EDB

triangulum, ô: vertex pun- A C
&um c. fed pyramis cujus bafis mon triangulum, 8c vertex

209
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vpunâum c, eadem cit cum pyramide cujus bafis triangulum ,
ne, 8c vertex D puncrurn: iifdem enim pianis continenrur.
ergo 8c pyramis cujus bafis triangulum un, vertex autem
punâum c,æqualis cil: pyramidi cujus bafis me triangulum,
8: vertex punCrum D. rurfus quoniam FCBE parallelogram-
mum efi: cujus diameter ce, triangulum ECF rriangu o est:
cireæquale. ergo 8c pyramis cujus bafis une triangulum,

vertex autem puné’tum D, æqualis cit 1’ pyramidi cujus bafis
triangulum ace, 8c vertex punëôum D. [cd pyramis fig:
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bafis uidem une triangulum, vertex autem punétum D
oflena cit æqualis pyramidi cujus bafis triangulum A B D,
8c vertex c unâum. quare 8c pyramis cujus bafis rrian-

lum ces, vertex punâum D, æqualis cit pyramidi cu-
jus bafis triangulum ABD
8c vertex c punétum. pur: n ama igitur ABCDEF dividi-
rur in rres pyramides inter
fe æquaies, quæ triangula- I
res bafes habent. Et noni-
am pyramis cujus ba is un
triangulum, vertex autem A a,unâum c, eadem cit cum pyramide, cujus bafis rriangu-

m CAB, 8c vertex D puncrum,i1fdem namque pianis con-
tinerur: pyramis autem, cujus bafis triangulum A BD, 8c
vertex punérum c, terria pars oitenfa efl: prifmaris cujus
bafis au triangulum, 8: oppoiirum ipfi DER: 8c pyramis
i itur, cujus bafis trian ulum ABC, vertex autem D pun-

um, tertio. pars ei’r pri matis eandem bafim habenris,vide-
licetxnc triangulum, 8: oppofirum ipfi triangulum DER.
Quod demonRrare oportebat.

COROLL.
r. Ex hoc manifefium efl: omnem pyramidcm tertiam

pattern efle prifmaris bafim habenris eandem, 8c altitudi-
nem æqualem; quoniam fi bafis prifmatis aliam quandarn
figuram reailineam obrinear, 8c oppofiram ipfi eandem;
dividitur in prifmata quæ rriangulares bafes habent, bafi-
bufque oppofita etiam triangula.

a. Prifmata æque aira funt inter fe ut bafes.

PROP. VIH. THEOR.
Similes pyramider que rriangulares bnjë: habent, in tri-

plicata fun: proportion homologorum larerum.

Sint fimiles 8c fimilirer pofiræ pyramides, quarum bafes
uidem rriangula ABC DEF, vertices autem c H arrêta.
ico ABCG pyramidem ad pyramidem DEFH, tri icatam

proportionem habere ejus uam ne haber ad EF. omple-
anrur enim BGML EHPO olida parallelepipeda. à: quo-

! 9- 99?: niam pyramis ABCG fimilis cil: pyramidi num, erittan-
"miam. gulus ne angulo DE? æqualis, angulufque onc æqualis
â and. angulo HEP, 8c au ulus ABG angulo DEH. arque 5er]: ut
(""- naiad DE, ira ne a en, 8c se ad EH. quoniamigirur cit

.. s ut
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ut A8 ad ’D E, ira BC ad EF, 86 circum æquales angulos
latera funr proportionalia, parallelogrammum BM paralle-

1logrammo E? mile erit. eadem ratione, 8c parallelogram-
mum NB fimile cit pa- K. L
rallelogrammo ER, 8c l D X 0
parallelogrammum 8K D . pipfi Ex parallelogram-
mo. tria igitur paralleg
logramma DM x3 un.
tribus EP Ex ER funt . N H ’ ifimilia. fed tria qui-

dem MB 8K au rri- I Ibus oppofirls .æqualia B C E F au, une.8c Emilia funr, tria veto EP EX ER tribus oppofitis æquammio
lia ô: fimilia. uare fonda BGML Euro fimilibus pianis
8c numero æqua ibus continenrur; ac proprerea d fimile cit d 9. Def.
JSGML iblidum (olido EHPO. fimil’ia autem folida paralle- undecimi.
lepipeda in e triplicata funr proportione homologorum la- e 3;. me.
terum. ergo folidum BGML ad folidum EHPO triplicatamcimi-
haber roporrionem ejus (juam haber larus homolo nm ne
ad E F gomologum larus. cd f ut son L folidum ad olidum f r maints,
EH P0, ira ABCGÆyramis ad pyramidem DE sur p ramis
enim fexra pars e ipfius folidi, cum prifma qued e dimi-
dium folidi parallele ipedi, fit pyramidisztriplum. quareg r. Cor.
8C pyramis ABCG a pyramidem DEFH triplicatamdpro- ("tendeur
porrionem habebit ejus quam BC haber ad EF. (119 de-Œr
monfirare oportebat.

l Cor. Ex hoc Perfpicuum cit, 8c fimiles pjramides quæ
mulrangulas ba es habenr,inrer fe effe in trip icata propor-
tione homologorum larerum. ipfis enim divifisin pyrami-
des rriangulares bafcs habenres: quoniam &fimilia poly-
gona quæ funr in bafibus, in fimilia rriangula dividuntur, 58: h sa. terri.
numero æqualia 8c homologa toris ; erit ut una pyramis in
una pyramide rriangularem habens bafim ad pyramidem in
alter-a triangularem bafim liabenrem,ira 8: omnes pyramides
injuria yramide rriangulares habentes baies ad omnes in al-
tera rriangulares baies habenres, hoc eflt, ira pyramis’ipfa
multanguiam habens bafim ad pyramidem quæ mulran-
gulam bafim haber. (cd pyramis rriangularem habens bafim
ad pyramidem quæ triangularem bafim haber, efi: in triplie
cara proportione homologorum laterum. 8: pyramis igitur
golygonam habens bafim ad pyramidem fimilem bafim ha-
entem, rriplicaram proportionem habebit ejus quam latus

homologum haber ad homologum lattis. s

’ O a P R O P.
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PROP. IX. THEOR.

Æqualium pjramidum, (9’ rriangulares bafe: habentium,
[nifes (9’ altitudinc: reciproca fun: properrienale.: : (f
quam»: pyramidam rriangulares bafes habentium, bafir:
(3’ altitudinc: reciprotc fun: proportionalcs, illa fun: a-
quales.

Sint nempc pyramides æquales,quæ rriangulares bafes ha-
beant ABC on, vertices vero c H nuât-a. Dico pyrami-
dum ABCG DEF H bafcs 8c altitu ines reciprocan 5 fcil.
ut a ne bafis ad bafim un, ira elfe pyramidis DE Fa altitu-
dinem ad altitudinem pyramidis ABCG. Compleantur enim
BGML EHPO folida parallelepipeda. 8: quoniam pyramis
A BCG cit æqualis pyramidi DEFH, arque cit pyramidis
quidem macs fextu lum BGML folidum, yramidis veto
n E F H fextuplum f0 idum E H P o; erit a olidum B G M L
(olido EHPO æquale. æqualium autem folidorum paralle-

lcpipedorum bafes 8c 2altitudines reciprocan- x 1*tur 6. cit i itur ut BM L
bafis ad ba 1m En, ira ç;
EHPO folidi altitude
ad altitudinem folidi
’BGML. fedlut au ba- M c Ffis ad bafim EP, itat
A B c triangulum ad
triangulum DEF. ergo A D Ë8c ut ne triangulum ad triangulum mur, ira folidi EHPO
altitude ad altitudinem folidi ncML. (cd folidi quidem
EHPO altitude eadem cf: cum altitudinc pyramidis DE PH 5
folidi vèro BGML altitudo eadem cit cum altitudinc pyra-
midis ABCG: cf: igitur ut ABC bafis ad bafim Un, ira py-
ramidis DEFH altitudo ad altitudincm pyramidis ABCG.
quare Pyramidum mec DEFH bafes 8c altitudines reci-

roce un: pro ortionales. Et fi pyramidum ABCG DEFH
afes 8c altitu mes reciproce funt proportionales, fit ne ut

ABC bafis ad bafim par, in p ramidis DEFH altitu o ad
altitudînem pyramidis ABCG. ico a a cc pyramidem p51.
ramidi DE PH æqualem efTe. Iifdem enim conflruétis, quo-
niam ut ne bafis ad bafim pas, ira cit DEFH pyramidis
altitude ad altitudinem pyramidis ABCG; ut autem ABC
bafis ad bafim au, ira 8M parallelogrammum ad parallelo-
grammum EP: erit 8: ut parallelogrammum au ad a? pa-
rallelogrammum,’ ira pyramidis DE"! altitude ad altitudi-

nem

www-.c-nnanrv-"u’ùmm- 53-...11- a... .
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nem pyramidis ABCG. (cd pyramidis quidem num alti-
tude eadem eI’c cum altitudinc folidi parallelepipedi EHPo;
Fyramidis vero une altitudo eadem cf: cum altitudinc
olidi parallelepipedi ne ML: eft icitur ut DM bafis ad bafim

EP, ira une folidi arallelepipedî altitudo ad altitudinem
folidi parallelepipe i BGML. quorum autem folidorum pa-
rallelepipedorum bafes 8: altitudincs reciprocantur, ea crantan- "de-
æqualia. folidum igitur parallclepipedum BGM L æquale mm
en: (olido parallelepipedo EHPO. arque CR folidi quidem
BGML fexta pars pyramis une: folidi vero EHPO iti-
dem (exta pars pyramis aux. ergo pyramis ABCG pyra-
midi DÉFI-l cf: æqualis. Æqualium igltur pyramidum, 8:
rriangulares bafes habentium, bafes 8: altitudmes reciproca
faut proportionales: 8: uarum pyramidum triangularcs ba-
fes habentium bafes8c a titudines reciproce funt proportio-
nalcs, illæ funt æquales. Quod oportebat demonRrare.

PROP. X. THEOR.
Omnic coma renia par; ejl cjlindri, qui eandem Imfim b4-

bet à altitudinc»: 431144km. .
Habcat conus eandem bafim quam cylindrus, videlicet

circulum ABcn, 6c altitudinem æ ualem. Dico conum ter-
tiam pal-tem cire cylindri, hoc e . cylindrgm coni rriplum
effe. Si enim cylindrus non fit tnplus com, vcl major erit
uam triplus, vel miner. fit primo major quam triplus. 8C

âefcribatur in ABCD circulo’quadratum A BCD. ergo qua...
dratum ABCD majus efi quam dimidium mon circuli. a:
à quadrato "en erigatur prifma æque altum cylindra.
qued quidem prifma mapS e-
rit quam cylindri dlml lum;
quoniam fi circa circulum A B-
CD quadratum defcribatur,crit B n
infcriptum uadratum dimi-
dium circum cripti. 8: fin: ab
eifdem bafibus ereita folida pa- G
rallelepipeda æ ne alta, nimi- C
rum prifmata ip . quare prifmata inter Te funt «ut haïes. 8: ü 1.- 0"- 7t
prifma igxtur ereétum à quadrato ne!) dimidium cf: prif- "In
matis ereéti à quadrato qued circa circulum ABCD defcri-
bitur. at ne efi: cylindrus miner prifmate ereéto à quadrato
uod de cribitur circa circulum un). prifma igitur cre-
um à quadrato ABCD æquc altum cylindrea dimidia cy-

lindri en majus. (ccentur circumferentiæ AB ne en DA
bifariam in punâtisn r c H, 8:85. 38 as se cc en un.

, 3 n A
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Eucuprs ELEMENTORUM
HA jungantur. unumquodque igitur rriangulorum AE n
BEC con on A majus 6 efl: dimidio portionis Cerllll A 5c D,
in qua confifirit. erigantur ab unoquoque triangulorum un;
En: ce!) DHA prifmata ægue alta cylindro. ergo
unumquodque ereâorum l pnfmatum majus efi: dlmldlo
portionis cylindri quæ ad 1pfum efi. quoniam fi per pun-
àa E F G H parallela: lpfis AB 3c CD DA ducantur,
compleantur in ipfis A3 BC on m parallelogramma, à qui-
bus folida parallelepipeda æquc .alra.cylindro erigantur:
erunt uniuicujufque ereâorum d1m1d1a prifmata ca noua?
funt in triangulis A E B a F c c o D D H a. (à: (un: cylmdn
porçiones ereôtis folidis parallelepipedis minores. ergo 8c
rifmata. uæ in triangulis au ne con DHA majora.
unt dimi i0 portionum c lindri u; ad 1pfa.funt. itaque

reliquats circumferentias ecantes ifariam, jungentefque
mâtas lineas,& ab unoquoque triangulorum engentes puf-
mata æque alta cylindro, 8c A
hoc femper facientes, tandem
relinquemus quafdam portio-
nes cylindri quæ rminores e- B Drunt exceiTu, quo cylindrus co-
ni triplum fuperat. relinquan-
tur jam, (5c fin: AE E8 BF PC ce

GD DH HA. reliquum igitur c
prifma, cujus bafis quidem polygonum AEBFCGDH, al-
titudo autem eadem quæ cylindri, majus cit quam triplum
coni. fed prifma cujus bafis AEBFCGDH polygonum, 8c

d r. Cor. 7. altitudo eadem quæ cylindri, triplum d eflt pyramidis, cujus
ùujus. bafis polygonum: A a a E cc D H, vertex autem idem qui

coni. 8: pyramis igitur cujus bafis polygonum AEBFCG-
DH, vertex autem idem ui coni, major efi- cono qui ba-
fim haber ABCD circulum. ed se minor: (ab ipfo enim com.-
prehenditur.) quod fieri non potei’c. non igitur c lindrus
major erit quam triplus coni. Dico infuper neque cy indrum
minorem elfe quam rriplum coni. Si enim fieri potefi, fit
cylindrus miner qUam triplus coni. erit invertendo conus
major quam renia pars cylindri. defcribatur in ABCD cir-
cuio quadratum ABCD. ergo quadratum ABCD majus en;
quam dimidium A a c D circuli. 8c à quadrato A B c D eri-
gatur pyramis, verticem habens eundem quem conus; py-
ramis igitur erecîta major en: quam coni dimidium: quo-
niam, u: ante demonRravimus, fi circa circulum quadratum
dcfcribarur, erit quadratum A B c D dimidium ejus qued
circa circulum defcriptum efi : ô: fi a quadratis erigantur
[911cm parallelepipeda æqua aira cono, quæ 8c prifmata ap-

ponantur
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pellantur erit 4 quod a quadrato mon erigitur, dimidium
ejus, quod ereéÏum cit à quadrato circa circulum defcripto;
etenim inter fe (un: ut bafes. quare 8c tertiæ partes ipfa-
rum. pyramis igitur cujus biafis quadratum A a CD, dimidia
efi: ejus pyramidis quæ à uadrato circa circulum defcripto
erigitur. M pyramis ere a à quadrato defcripto circa cir-
culum, major efl: cono; ipfum namque comprehendit. er-
go pyramis cujus bafis ABCD quadratum, vertex autem idem
qui coni, major cit quam coni
dimidium. fecentur circumfe-
rentÎæAB ne en DA bifariam
in punétis E F G a. 8c jungantur
au E8 au FC ce on DE!
a A. 8c unumquodque igitur
triangulorum A E B B F c c G D

DHA majus cit quam dimi- ydium portionis circuli ABCD, in qua confii’tit. erigantur
ab unoquoque triangulorum AEB BFC CGD DHA pyra-
mides verticem habentes eundem uem conus. ergo (se u-
naquæ ne pyramidum eodem m o eraé’tarum major efi:
quam imidium portionis coni quæ ei’c ad ipfam. itaque
reliquas circumferentias fecantes bifariam, jungentefque
re&as lineas, 8: ab unoquoque triangulorum erigentes
Eyramides verticem habentes eundem quem conus, 8c

oc femper facientes,«c relinquemus tandem quafdem coni
portiones quæ minores erunt exœflh quo conus tertiam
cylindri partem fuperat. relinquantur; 8c fint quæ in ipfis
au En BF FC CG on Da HA. reliquai itur pyramis cujus
bafis olygonum AEBFCGDH, 8: vertexi cm qui coni, ma.
jor dg quam tertia cylindri pars. fed pyramis cujus bafis

» polygonum AEBFCGDH, vertex autem idem qui coni, tertia.
pars ef’t prifmatis cujus bafis polygonum AEBFCGDH, alti-
tudo autem eadem quæ cylindri. prifma igitur cujus bafis
AEBFCGDH Folygonum, 8c altitudo eadem quæ cylindri,
majus cf: cy indro cujus bafis ef’c circulus A3CD. (cd 8c
minus: (ab ipfo enim comprehenditur.) quod fieri non po-
tefl. non igitur cylindrus minor cit quam triplus coni. o-
flrenfum autem efl: neque majorem efle quam triplum. ergo
cylindras coni tripius fit neceffe cit; ac propterea conus
tertia pars cylindri. Omnis igitur conus tcrtia pars cit cy-
lindri, eandem quam ipfe bafim habentis, 8: altitudinem æ-
qualem. . QIPd demonRrare oportebat.

O4 . ,PROE

au
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PROP. XI. THEOR.
Cani (’9’ qlindri qui eandem habent altitudinem, inter f:

fun: ut bafes.

Sint in eadem altitudine coni 8c cylindri, quthum bafcs
circuli ABCD mon, axes autem KL un, &diametri ba-
fium AC ne. Dico ut A a cn circuius ad circulum max-r,
ira effe conum AL ad au conum. Si enim non ita fit; erit
ut mon circulus ad circulum mon, ita conus AL ad ali-
quod folidum minus cono EN, vel ad majus. fit primo ad
minus quod fit x. 8: quo minus cit folidum x cono EN, ci
æquale fit 1 folidum. jconus igitur en ipfis folidis x I cit
æqualis. defcribatur in mon circulo quadratum mon,
uod ma’us en: dimi- .I. Nio Circu o. erigatur à

quadrato E r G H py-
ramis æque alta cono.
pyramis igitur ereôta
major cit coni dimi- A
dio. uam fi circa cir-
culum quadratum de-
.fcribamus’, 8C ab ipfo
erigamus pyramidem

, æque altam cono; erit infcripta pyramis pyramidis circum-
’ 6* hi’«i"”fcriptae dimidium: etenim inter fetfimt ut baies. conus au-

tem circumfcripta pyrami- l
de cit miner. ergo pyramis
cujus bafis quad ratum EFGH,

vertex autem idem qui co- j zni, major cit coni dimidia. x
fecentur circumferentiæ E?
r c G H a E bfiariam in

punâisrnso;&oa a? v .PF sa no Gs sa Hojungantur. unumquodque igitur trian-
ulorum riot-z un me osa majus ei’c quam dimidium

Êgmenti circuli in quo confifiit. erigatur ab uno uoque
triangulorum HOE EPF me. GSH pyramis æque a ta co-
no. ergo 8: unaquæque ereétarum p ramidum major cit
dimidio portionis coni, uæ cit ad ip am. itaque reliquas
circumferentias fecantes ifariam, 8C jungentes reâas li-
neas, 8c ab unoquoque triangulorum erigentes yramides

i me æque altas cono, atque hoc femper facientes, 6 re inquemus
hum tandem aliquas portiones coni, uæ (olido 1 minores enim.

reiinquantur, a: fin: quæ in ip s HO on a? PF ra ne os

. s H.

I



                                                                     

L I B E R XII. airsu. reliqua ioirur pyramis cujus bafis polygonum nonp-
FRGS, altitudî) autem eadem quæ coni, major eflr (olido
x. defcribatur in circuio ABCD polygone H o a P r R c s
funile 8c fimilirer pofitum polygonum DTAYBŒËV, 8c ab
ipfo erigarur pyramis æque alra cono AL. quoniam igitur
cit ut quadratum ex Ac ad quadratum ex se, ira c D-rA Y-t r. bains.
Bqçv polygonum ad polygonum HOEPFRGS; ut autem
quadratum ex Ac ad quadratum ex ac, ira ABCD circulus
d ad circulum EFGH: erit ut ABCD circulus ad circulum; a. hujus.
EFGH, eira polygonum D’rAYBogv ad polygonum Ho-,,,,quina.
EPFRGS. fed ut ABCD circulus ad circulum area, ira
conus AL ad x folidum: &c ut polygonum DTAYBQCV
ad polygonum HOEPFRGS, aira pyramis cujus bafis DTAYv-
nqw polyconum, vertex autem punérutn L, ad pyrami-
dem cujus bafis polygonum HOEPFRGS, 8: vertex pun-
âum N. ut igitur conus AL ad x folidum, ira pyramis,
cujus bafis polygonum DTAYBQçv, 8c vertex punüum
L, ad pyramidem cujus bafis polygonum HOEPFRGS, St
vertex N punétum. conus autem AL major en pyramide
quæ efl: in ipfo. majus igitur efi: folidum x pyramide quæ
efi: in cono EN. fed ô: ofienfum en: minus. quod fieri non
oteft. non igitur ut ABCD circulus ad circulum EFGH,

ira cit A L conus ad folidum aliquod minus cono EN. fi-
militer demonRrabitur neque ut EFGH circulus ad circu-
lum ABCD, ira efi’e conum EN ad aliquod folidum minus

4 cono A L. Dico rætetea neque efi’e ut ABCD circulus ad
circulum mon, ta AL conum ad ali uod folidum majus
cono EN. Si enim fieri poteir, fit ad f0 idum majus, quod
fitZ.mgoùwenmmoutEFGHcüammadcuaflmnABco
ira erit folidum z ad AL conum. fed cum fit folidum z
majus cono En; erit ur folidum z ad AL conum, ira conus
EN ad ali uod folidum minus cono AL. 8: igitur ur EFGH
circulus a circulum ABCD, ira conus EN ad aliquod fo-
lidum minus cono AL, quod fieri non polie oitenfum eir.
non igitur ut ABCD circulus ad circulum ne H, ira conus
AL ad ali uod folidum majus cono EN. ofienfum autem en
neque e e ad minus. ergo ut ABCD circulus ad circulum
mon, ira en: conus AL ad EN conum. fed ut conus ad
conum, itafefi: cylindrus ad cylindrum; ei’c enim uterquefrr-quimî-
urriufqueg triplas. 8: igitur ut A BCD circulas ad circulum: 10-110]!!!-
RFGH, ira in ipfis cylindti æque alti conis. Ergo coni ô:
cylindri qui eandem habent altitudinem, inter fe funr ut
baies. QIPd demonRrare oportebat.

PROP.
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PROP. X11. THEOR.
Similes roui à cylindri inter [a [tout in triplicata proportion

diametrorum que faut in bafibur. .
Sint fimiles coni 8c cylindri, quorum bafes quidem cir-

culi ABCD mon, diametri vero bafium BD Fa, 8c axes
conorum vei cylindorum KL MN- Dico conum cujus ba-
fis Ascn circulus, vertex autem punétum L, ad conum
cujus bafis circulus 2mn, vertex autem N punâum, tri-

licaram babcre proportionem ejus quam haber BD ad en.
à enim non haber conus ABCDL ad conum EFGHN rri-
plicatam proportionem ejus quam BD haber ad En, haba-
bir ABCDL conus ad
aliquod folidutn mi-
nus cono EFGHN tripli-
catam proportionem,
vei, ad majus. Ha-
bear primo ad minus, a
qued fit x. 8c defcri-
barur in EFGH. circu-
lo uadratum ne H.
’qua ratum igitur EF-
6H majus ei’r dimidia EFGH circuli. 8c erigarur à qua-
drato mon pyramis æque alta cono. ergo ereéta pyramis
major cf: quam coni dimi- idium. itaque fecenrur ne
ra en HE circumferenriæ l
bifariam in punchs o P R s, z8: junganrur no or: n .PG X
en RH us sa. unumquod-
que igitur rriangulorum son
ne (mu HSE majus cit
dimidio fegmenti circuli mon, in quo confiflir. 8c eri-
garur ab unoquoque triangulorum EDF FPG GRH H38
pyramis eundem verticem habens quem conus. ergo 8c
unaquæque ereêtarum pyramidum major cil: quam dimi-
dium porrionis coni, quæ ei’t ad ipfam. fecantes igitur reli-
quas circumferentias bifariam, jungentefque raclas lineas,
8: ab unoquoque rriangulorum erigenres p ramides eun-
dem habentes verticem quem conus, arque oc femper fa-
cienres, Grandeur relinqucmus quafdam coni porriones quæ
minores erunr excefl’u quo conus EFGHN ipfum x folidum fu-
perar. relinquanrur, 8: fint quæ in ipfis no or FP PG on
au H5 SE. reliqua igitur pyramis cujus bafis quidem poly-

gonum
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gonum EOFPGRHS, vertex autem-N purifiant, major ei’c foli-
do x. defcribatur etiam in circulo ABCD,polygono convenus
fimile 8: fimiliter pofitum polygonum ATBYCVDQ: à quo

.erigatur pyramis eundem verticem habens quem conus : 8c
tri-angulorum continentium pyramidem cujus bafis quidem
efi; polygonum ATBYCVDQ, vertex autem punérum L, unum
fit LET; rriangulorum veto continentium pyramidem cujus
bafis serpentas polygonum, 8: vertex punâum N, unum
fit NFO : 8: junganrur KT Mo. quoniam igitur conus ABCDL
fimilis cit cono EFGHN, erit but BD ad FH ira KL axis adb 24-334-
axem MN, ut autem BD ad PH, t ira BK ad FM. itaque urf:l "a;
Bi: ad FM ira KL ad MN: 8: permutando ut Bi: ad KL, ira FM M ’
ad MN. 8: cum perpendicularis utraque cit, 8: circa æquales
angulos BEL FMN latere. (un: proportionalia: fimile igi- .
tur d en BKL triangulum triangulo FMN. Rurfus quoniamd 5- ru"-
en ut Bic ad KT, ira FM ad Mo, 8C circa æquales angulos
BKT FMO latera funt proportionalia; etenim quæ pars efi:
angulus BKT quatuor reüorum qui flint ad K centrum, ea-
dem efl: pars 8: angulus FMO quatuor rerïtorum qui funr
ad centrum M, erit itriangulum BKT triangulo FMO fimi-
le. 8: quoniam ofienfum cit ut in: ad KL, ira elfe FM ad
MN; æqualis autem eit BK ipfi KT, 8: FM ipfi Mo: erit
ut: TKad -KL, ira 0M ad MN: 8: circa æquales angulos
TKL OMN lacera funt proportionalia; reéri enim funr: tri-
angulum igitur LKT fimile ei’r triangulo MNO. quod cum
0b fimilitudinem rriangulorum BKL FMN, fit ut LB ad 3K,
ira NF ad FM; 0b fimilitudinem veto rriangulorum BKT
FMO, ut K3 ad ET, ira MF ad F0: erit ex æqualiur LB
ad 8T, ira NF ad F0. rurfus cum ob fimilitudinem trian-
gulorum LTK NOM, fit ut LT ad TK, ira NO ad 0M; 8:
ob fimilitudinem triangulorum KBT OMF, ut KT ad TE,
ira Mo ad os: ex æquali erit ut LT ad TB, ira No ad CF,
ofienfum autem cit 8: ut TB ad BL, ira oF ad FN. quare
rurfus ex æquali ut TL ad LB, ira ON ad NF. triangulo-
rum igitur LTB NOF proportionalia funt larera, ideo ue
æquiangula fun’t LTB NOF triangula, 8: inter (e efimi ia.c r- fait
quare tu pyramis cujus bafis triangulum sur, vertex au-
tem L punctum, fimilis e11: pyramidi cujus bafis FMO rri-
angulum, 8: vertex punâum N, fimilibus enim planis con-
tinentur, 8: multitudine æqualibus. pyramides autem [imi-
les, 8: quæ rriangulares bafes habent, inf triplicata funt f a. mon.
proportione homologorum laterum. ergo pyramis BKTL ad
pyramidem FMON rriplicaram haber pr0porrionem ejus
quam 13K haber ad FM. fimiliter a puné’tis quidem A Q,D V
c r ad K, apunétis veto E s H R G P ad M ducenres Écarts

incas
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lineas, 8: a triangulis erigentes pyramides vertices cofdem
habeutes quos coni, ofiendemus 8: unamquamque pyra-
midum ciufdem ordinis ad unamquamque alterius or- l
dinis rripiicaram roporrionem habere ejus quam haber
Br: latus ad homo ogum latus MF hoc ei’r quam BD ad

g n.quinri.FH- fed ut unum antecedentiumr ad uuum confequentium,
ira omnia antecedenria ad omnia confequentia. cit igitur
8: ut nm. pyramis ad pyramidem mon, ira rota pyramis
cujus bafis A’rBchmLpolygonum, vertex autem pun-

&um L, ad rotam py- rramidem cujus bafis
polygonum E o F P c-
RHs, 8C vertex pun-
étum N. quare 8: py-
ramis cujus bafis AT- 3
BYCVDrL polygonum,
vertex autem pun-
&urn L, ad pyramidem
cujus bafis polygonum,
EOFPGRHS, 8c vertex punétum N, triplicaram proportio-
nem haber ejus quam BD haber ad PH. ponirur autem co-
nus cujus bafis circulus AB
CD vertex autem punétum j
L, ad folidum x triplicaram

proportionem habere ejus zquam BD ad on. ut igitur x
conus cujus bafis circulus
ABCD, vertex autem pun-
&um L, ad folidum x, ira cit
pyramis cujus bafis ATnYCVqupolygonum, vertex au.-
tcm punétum L, ad pyramidem cujus bafis polygonum E0-
FPGRHS, 8: vertex punâum N. dictus autem conus major
cit pyramide quæ in ipfo; etenim eam comprehendit. ma-
jus igitur ei’r 8: folidum x pyramide cujus bafis polygonum
EOFPGRHS, vertex autem punétum N. fed 8: minus. qued
fieri non poteit. non igitur conus cu’us bafis ABCD Circu-
lus, 8: vertex punérum L, ad aliquo folidum minus cono
cujus bafis circulus mon, 8: vertex N puné’rum, triplica-
tamiproportionem haber ejus quam BD haber ad PH. Simi-
lirer demonitrabimus neque conum EFGHN ad aliquod
folidum minus cono ABCDr. triplicatam proportionem ha-
bere ejus quam haber PH ad BD. Itaque dico neque ABC-
DL conum ad folidum majus cono arc HN rriplicaram
habere proportionem us quam BD haber ad FH. Si enim
fieri poteit, habear ad a iquod folidum majus, quod fit z. in.’

. verrendo



                                                                     

LIBER XII. auvertendo igitur, folidum z ad conum ABCDL triplicatam
proportionem haber ejus quam sa ad BD. cum autem efi:
ibliuum z majus cono BFGHN; erit ut folidum z ad conum
AiBCDL, ira EFGHN conus ad aliquod folidum minus cono
ABCDL. ergo 8: conus ces HN ad folidum aliquod minus
cono ABCDL triplicaram proportionem habebit ejus quam
FH haber ad BD, qued fieri non polie demonRrarum cit.
non igitur ABCDL conus ad folidum aliquod majus cono
EFGHN, tripliCatam proportionem haber e’us quam BD ad
PH. oitenfum autem efi: neque ad minus. uare conus AB-
cDL ad EFGHN conum rriplicaram proportionem haber v

- ejus quam BD ad FH. ut autem conus ad conum, ira bey-bII-qumtïé
lindrus ad cylindrum. cylindrus enim in eadem exiflens. .
bali in qua conus, 8: ipfi æque alrus, coni i triplas cit, cumr mm)"-
oitenfum fit, omnem conum rertiam partem efle c lindri
eandem quam ipfe bafim habenris,8: æqualem altitu inem.
ergo 8: cylindrus ad cylindrum triplicatam proportionem
habebit ejus quam BD haber ad PH. Similesi itur coni 8:
cylindri inter fe funt in triplicata proportion: iametrorum
quæ funt in bafibus. Quod demonRrare oportebat.

PROP. XIII. THEOR.
Si cylindra: plana [enfin oppqfiti: pla-

m’e parallela, erit ut cylindras 4d c]-
lindrum, in: axis 4d axent.
Cylindrus enim AD piano GH fece-

tur oppofitis pianis AB CD parallelo,
8C occmrat axi ne in K punâo. Dico ut
ne cylindrus ad cylindrum en, ira erre
in: axem ad axem KF. Producarur enim
B F axis ex urraque patte ad puncra
L, M r 8: ipfi quidem EK axi ponantur
æqua es quotcunque EN NL, ipfi vero
FI: æquales quotcunque PX XM: 8:
par punéta L N x M ducantur plana ipfis
An, on parallela: arque in pianis per
L N x M circa centra L N x M intelli-
gantur circuli or RS TY vq æquales
ipfis A B CD; 8: cylindri PR R8 DT
Tgintelligantur. quoniam i itur axes
LN NE EK inter fe funr æqua es, erunt
cylindri en un ne inter le 4ut bafes.
æquales autem funt bafes. ergo 8: cylin-
du en au ne fruit æquales. quad cum axes LN un EK inter

le

M
a n. huila;
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(a æquales tint, itemque cylindri PR RB ne. inter. fc 34
quales; fitqueipforum LN NE EK multitude æqualis mui-
timdim ipforum PR RE ne: quotupiex L
cit axis KL ipfius arc axis, totuplex erit t
8c PG cylindrus cylindri on. eadem
ratione 8: quoruplcx cit MK axis ipfius
axis KF, temple): cit 8c QG cylindras 5*
cylindri en. sa fi quidem axis KL fit
æqualis axi KM, erit 8c PG cylindrus
cylindre musquais; fi autem axis Lx
major fit axe KM, 8c cylindrus PG ma-
jor erit cylindro GQ; 8: fi miner, mi-
nor. quatuor igitur exiitentibus magni-
tudinibus, videlicet axibus EX KF, ô:
cylindris BG G D, fumpta funt æque
multiplicia, axis quidem EK, 8c BG cy-
lindri, nempe axis KL 8c cylindras P6;
axis vero K F, 8c cyiindri G D æque
multiplicia, axis fcilicct KM 8c cake)!-
lindrus: ô: demoni’crarum cit fi LK axis
fuperac autem KM, 8: P6 cylindrum fu-
perare cylindrum ml; 8c fi æqualis æ- 31

6 g. pet qualem; 8: fi miner minorem. cit l’igi-
quinti. tur axis EK ad axem KF, ut HG cylindras

ad cylindrum GD. (figue fi cylindrus piano fecetur oppofi-
tis pianis parallelo, erit ut cylindras ad cylindrum, ira axis
ad axçm. Quod demonRrare oportebat.

PROP. XIV. THEOR.
In «partibus [raflâtes exiflenm ami à cylindri, inter fa faut

a: altitudines. .Sint enim in æqualibus bafibus an r
en, cylindri En FD. Dico ut E a cylin-
drus ad cylindrum En, ira eiTe GH ax-
em ad axem KL. Producatur enim KL
axis ad punCtum N, ponaturque ipfi
en axi æqualis Lu; 8c circa axem LN E c
intelligatur cylindras CM. quoniam igi-

. tur cylindri En CM eandem habent al-
G uJmim-titudmem, inter fc t fun: ut bafes. bafes

autem funt æquales. ergo 8c cylindri
En CM inter (c æquales erunt. 6c quo-
niam cylindras FM fecarur plane CD, a.

. Mbr;.hujxu.oppofitrs pianis parallelo, erit but CM B N
cylinf

: A:
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cylindrus ad cylindrum En, ira axis m ad KL axem. æqua-
lis autem cf: cylindrus quidem CM cylindra En; axis vero
LN axi on. cf: igitur ut E8 cylindrus ad cylindrum FD,
ira axis on ad KL axem. ut autem En cylindrus ad cy-
lindrum FD, ira c a ne conus ad conum CDK; cylindri funt c 34mg
enim conorum d tripli. ergo 8c ut GH axis ad axem xL,
cf: A ne conus ad conum CDK, 8: cylindrus sa ad FD
lindrum. In bafibus igitur æqualibus exifirentcs coni 8c cy-
lindri, inter [e fun: ut altitudines. Qiiçd demonRrare o-
portebat.

V. PRO P. XV. THEOR.
Æqualium 60110114711 à? cylindrant"; me: à altitudinc: re-

cipme fun: proparrinnales; (7’ quorum conorum (7’ cylin-
drorum bafer (9’ altitudinc: reciproca fun: proportionaler,
illi inter [a finit quales.

233

in d to. najas.
Cy-

Sinr æqualcs coni 8c cylindri, quorum haïes quidem A)!
c1) EFGH circuli, 8c diametri ipiorum AC En; axes au-
tem K L MN; qui quidem 8c conorum vel cylindorum fun:
altitudines: 8c compleantur cylindri AX E0. Dico cylin-
drorum AX no baies 8c altitudines reciproce proportio-
anales cire, hoc ef’c, ut ABCD bafis ad bafim mon, ira cire
altitudinem MN ad altitudinem XI...
altitude enim KL vcl æqualis cit alti-
tudini MN, vei non æqualis. Sir: pri-
mo æqualis. arque cil ax cylindrus
æqualis cylindre EG. qui autem un-
dem habent altitudinern coni 8: c -
lindri inter (e fun: dur bafes. æquaiis
igitur cit bafis mon bafi EFGH. eft
igitur ut bafis ABCD ad EFGH bafim,
ira MN altitudo ad altitudinem KL. Non
fit autem altitudo KL altitudini MN æ?
qualis, fed major fit MN, 8c auferarur,
ab ipfa un altitudini’ch æqualis PM,

R

x
A CEB I

0

54".th

G

8c par p feeetur E0 cylindras piano TYS oppofitis la-
nis circulorum mon R0 parallelo, inrelligaturque cy in.
drus ES cujus bafis quidem mon circulus, altitudo au-
tem FM. quoniam igitur AX cylindras æqualis cit cylindra
50, abus autem aliquis cil: cylindrus Es; erit ut 4x cy-
lindras ad cylindrum E s, 6 ira cylindrus E0 ad ES cylin-p 7. quina,
drum. [cd ut A! cylindrus ad c lindrum Es, aira bafis
ABCD ad a non bafim; cylindri. enim AX ES eandem
habent altitudinem: ut autem cylindrus no ad as cylin-

drum
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1 t I3» h"lintdrum c, ira M N altitude ad altitudinem MP; nam cylindrus

no feearur plano TYS, oppofiris planis parallelo. efi: igitur
i ut ancra bafis ad baiim mon, ira al- R

titudo MN ad MF altitudinem. æqualis 0
aurem cit M? altitude altitudini KL.
quare ut bafis ancra ad EFGI! bafim,
ira MN altitudo ad altitudmem KL. æ-
qualium igitur cylindrorum 4x no ba-
ies 8c alcirudines reciproca funr propor-
rionales.

Sed fi cylindrorum AX E0 bafes 8:
altitudines fun: reciproce properriena-
les: hoc eft, ut: ABCD bafis ad bafim
mon, ira altitudo MN ad KL altitudi- -
nem. Dico 4x cylindrum cylindre E0
æqualem eflè. lifdem enim confiruéiis; quoniam ut ne];
bafis ad bafim mon, ira alrirudo MN ad KL altitudinem ;
altitudo autem KL æqualis cf: altitudini MF: erit ut mon
bafis ad bafim arcs, ira un altitude ad altitudincm MP.

d"Julius-[cd ut ABCD bafis ad bafim 5mn, dira Air cylindrus ad
cylindrum Es; eandem enim habent altitudinem: ut autem
un altitudo ad altitudinem MF, ira ccylindrus no ad a:
cylindrum. efi igitur ut 4x cylindrus ad cylindrum Es, ira.
cylindras En ad ES cylindrum. cylindrus igitur 4x cylin-

r 9o quinti-dm sa ei’c a æqualis. fimiliter autem 8c in conis. Œod de-
monRrare oportebat.

iPROP. XVI. PROBL.
Daobu: circulis circa idem centrum exijiemibur, in majori

polygonum æqualium (7’ numero parium [garum deliri-
être, quad minorem liftait"?! non hangar.

Sint dari duo circuli mon EFGH circa idem centrum
K. Oportet in majori circulo ABCD polygonum æqualium
8c numero parium laterum
defcribere, non rangeas mi-
norem circulum EFG H. Du-
catur pet K centrum méta 1i-
nea un, arque a punélo a ipfi
BD ad rectos au los ducatur

h ac, 8: ad c pro ucatur, quæ
fi l54°l’t’l-Ac circulum EFGH a ranger.

Ira ne circumferenriam un bifariam fecantes, 8: ejus di-
i En" mi mm rurfus bifariam, 8: hoc femper facienres, brandem

Mn” relinquemus
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reliaquemus circumferenriam minorem ipfa AD. relinqua-
tur fitque LD : 6: à punéto L ad BD perpendicularis 4 aga-.- ra.prim?,
tur LM, 8c ad a producatur; junganrurque LD un. ergo LD
ipfi DN efl: d æqualis, 8c quoniam LN parallela ef’r ac, ô: au 3L5: :9.
tangir circulum EFGH; ipfa LN circulum EFGH non tan-tut".
get. 8c mulro minus tangent’circulum mon reétæ’lineæ

. LB on. qued fi ipfi LD æquales deinceps circuio ABCD
aprabimus, defcribcrur in eo polygonum æqualium & nu-
mero pariam laterum non rangeas minorem circulum lama.
Qod faccre oportebat.

n

PROP. XVII. PROBL.
Dualmr [alunir circa idem rentrum exifientibur, in majwi

filidum poyhedrumdefcriben, quad minorir [phare fu-
perficiem non tungar.

Intelliganrar duæ f hæræ circa idem centrum A. Opor-
tet in majori fphæra efcribere folidum polyhedrum mino-
ris fphæræ faperficiem non tan cris. Secenrur fphæræ pla-
no ali uo per centrum duc’to: cétiones erunt circuli; quo-
niam diametro manente 8c femicirculo circumduéto fphæ-
ra faétaaeii: ergo in quacunque pofirione femicirculum in-a Def; 153
telligamus, qued per ipfum prodacitur planum in faperficielmdmm"
fphæræ circulum efficiet; 8c confira circulum cire maxi- I
mam, cum diameter fphæræ, quæ 5c femicirculi diameter
eh; major5fit omnibus reéiis lineis quæ in circuio veltr5.rcrrii.
fphpra ducantur. fit igitur in majori quidem fphæra cir-
culas acon, in minori autem circulas son; 8c ducantur
ipforum duæ diametri ad radios inter (e angulos BD CE.
occurrar BD minori circuio in G; ducatur a punéto G ipfi
ne ad refîtes angulos GL 8c jungatur AL. Itaque circum-
ferenriam EB bifariam Écantes, a: dimidium i fias bifa-
riam, arque hoc femper facienres, tandem re inquemus

uandam circumfercnriam minorem ea arre circumferen-
me circuli Ben, quæ (ubrendirur à re la æquali ipfi Grau!
rrelinquatur, firque circamferenria BK.. miner igitur cit
méta BK quam GL; erirque BIC larus polygoni æqualium
8c parium numero larerum non rangerais minorem cir-
culum. fiat igitur polygoni lacera in quadrante circuli

, sa, reôtæ Bic KL LM ME; &janâax A producatur ad
N: 6c à puné’to A piano circuli son): ad reétos angulos l
«confiiruarur AX, uæ faperficiei f hæræ in punétoix OC-c.ll:llnde-
carrer, 8c per AX utramque ipfgrum BD KN plana’du-ümh
cantur, quæ ex jam diétis efEÇiÊnt in fapcrficie fphærae

max:-
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d 18. unde-
cimi.

a 38. unde-
cimi.

l
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maximes circules. itaque eflicianr, 8C fiat in diametris BD
KN earum femicirculi 3x1) KXN. quoniam i ’rur XA re-
éta cit ad planum circuli BCDE, erunt omnia p ana quæ par
ipfam XA tranfeunr, ad idem circuli planùmdreâa: quare
8c fenacirculi 3x D KXN reéti [am ad idem lanum.
8c quoniam femicirculi n En 3x D K x N arqua es func
in æqualibus enim confifiunr BD KN diametris; erunr 8c
earum quadrantes DE BX Kx inter fe æquales. quot igitur
larera polygoni funt in îuadrante DE, rot cran: 8cm ua-
drantibus 3x rrx, æqua ia ipfis Bic KL LM ME. de cri-
banrurJ 8c finr no 0P Pa 11x, Ks s’r TY un. junganrur-
que so TP YR; 8: ab 1pfis os ad planum crrculr BCDE
perpendiculares ducantur. cadenr hæ in e communes plano-

ram feôtiones BD au, quoniamôc plana
femicirculorum au KXN ad planum O-
circali 3cm; redis. funr. itaque cadanr,
finrquc ov sq, 8c erjan atur. cum
igitur in æqualibus femicir is BXD un, z’
æquales circumferentiæ famptæ fin: no i
Ks, 8c duüæ per endiculares ov sq, B
erit ov quidem ip sgæqualis, av vero -
æ ualis KQ. efi: autem 8C rota RA æqualis roti KA. ergo 8c
te rqua VA reliquæ Q5 cil: æqualis. i itur ut BV ad VA, ira

f a. Inti. xq-ad au: ideoque vqufi 1K par ela f cit. quad cum
utra-
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arraque ipfarum ov soTreâa fit ad circuii BCDE planum,
erit ov ipfi «La paraiie . oitenfa autem ei’r 8c ipfi arqua-g, 6; unde-
lis. ergo tu! s o æquales h funr 8c paraiieiæ. 8: quoniam 2ms . .
qy parallela cit ipfi so, fed 8c parallela ipfi K8; erit 8K . 33’Pnïl’
a so ipfi KB parallela; 8c ipfas conjungunt ne xs. ergo ô: zizi." ’
KBOS quadrilarerum cit in une kpiano, nain fi duæ recta: k 7, mie.
lineæ parallela: fiat, 8c in urraque ipfarum quævis punira cimi.
fumantar, quæ diéta punch conjungit reéta linea in eodem
ei’r piano, in quo parailelæ. 8c eadem ratione utraqae ipfo-
rum quadriiarerorum sor’r TPRY in une flint piano. CH:
autem in lano piano 8c triangulum YRX. fi igitur à punais Il 2.. unde-
o s P T R Y ad A duâas reCtas lineas intelligamus, con- cm"-
fiituetur quædam figura foiida polyhedra inter circumfe-
renrias 3x Kx, ex pyrarriidibus, compofita, quarum bafes
quidem KBOS sorr TPRY quadriiarera, 6c triangulum
YRX; vertex autem punCtum a. quôd fi in unoquoque ia-
tere KL LM ME, quemadmodam in x3 eadem confirua-
mus, 8c in reii ais tribus quadrantibus, 8c in reliquo he-
mif hærio, con iruetur figura quædam Bolyhedra in f liæ-
ra efcripra, 86 compofita ex pyramidi us, quarum afes
faut quadrilatera jam diaa, 8c ka triangulum, 8c uæ e-
jufdem ordinis faut, vertex autem A punéium. Dico iéiam
figuram poiyhedram non tangere faperficrem minoris f hæ-
ræ, in qua efi: circulas FçH. Ducatur a m punéto A a pla- ne nanties
num quadrilateri KBSO perpendicularis az, cui in punâo un".
Z occurrat 85 BZ ZK junganrur. itaque quoniam A2. recta
ei’c ad quadrilateri KBSO planum, 8c ad omnes métas li-
neas, quæ ipfam contingunr,& in eodem funr piano!I rectos n 3. par.
angulos faciet. ergo AZ ad utramque ipfarum BZ z K ei’r und°°"m-
perpendicuiaris. 8c quoniam en efi æqualis me, erit 8:
quadratum ex AB quadrato ex AK æquale: 8c faut quadrato
quidem ex A B æquaiia o quadrata ex A z ZB, anguluso 47-Prïmîo
enim ad z reclus ei’r; quadrato autem ex AK æqualia ex
AZ zx quadrata. ergo quadrata ex AZ zn quadratis ex
A2. 7.x æquaiia faut. commune auferatur quadratum ex AZ.
reliquum igitur quad ex zzz reli uo guod ex ZK ei’t æqua-
ie: ergo reéta raz reétæ 2.x æqua is. imiiirer oiieademus,
8c quæ à punâo z ad panât; o s ducantur utrique ipfa-
rum BZ 2.x æquales die. circulas igitur centre Z 8C inter-
-vaiio ana ipfarum ZB me defcriptus etiam per infra o s
rranfibit. 8c quoniam in circuio cit BKso quadri arerum, 8c
(un: æquaies on 3x K3 8: miner os, erit angulus BZK
obtufus; ideoque Bic major quam raz. fed 8C GL quam BIC
ei’t major mulro. i itur major efi: cr. quam BZ. 8: qua-
dratum ex GL qua taro ex BZ mËjus. 8: cum æqualis a?

’ ,, 2.- 1px
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ipfi AD, erit quadratumiex AL quadrato ex A8 æquaie:
cd quadrato quidem ex AL æqaaiia faut quadrara ex A6

GL, quadrato autem ex A8 æquaiia quadrata ex n’z. ZA ;
quadrara igitur ex AG CL æquaiia faut quadratis ex DZ
2A; quorum quadratum ex Bz minus cit quadrato ex en:
ergo reliquum ex ZA quadratum majus eii quadrato ex A G à

8c 0b id radia linea ZA major cit méta ne. arque cit az
quidem ad unam poiyhedri bafim, ne veto ad fuperficiem
minoris fphæræ perpendicularis. quare poiyhedrum mino-
ris fphæræ faperficiem non ranger. Duabus igitur fphæris
circa idem centrum exifientibus, in majori foiidum de-
i’criprum en: minoris fphæræ faperficiem non rangeas.
Quod facere oportebat.

Cor. maori fi etiam in airera fphæra (olido olyhedro de-
fcri r0, in fpværa 8cm; fimiie foiidum po yhedrum de-
fcri atar; ha ebit folidum poiyhedrum in fphæra acon
ad foiidum poiyhedrum in airera iphæra rripiicatam propor-
tionem ejus, quam diameter fphæræ 3cm: haber ad alte-
rius fphæræ diametrum. divifis enim foiidis in pyramides
numero ærüuaies, 8c ejufdem ordinis: cran: pyramides fi-
miles. fimi es autem pyramides inrer (e in rripiicara faut
Broportione homologorum laterum. ergo pyramis cujus

afis cit vos quadniaterum, vertex autem punâum né

r u I a



                                                                     

LIBER X11. 12.,ad pyramidem in airera fphæra ejufdem ordinis tri iicaram
proportionem haber ejus, quam aras homologum aber ad
homologum iatus; hoc cit, quam haber au ex centre fphæ-
ræ circa centrum A exilrentis, ad eam, quæ cit ex centra
airerius fphæræ. fimiiirer 8: unaquæque yramis earum,
quæ funt in fphæra circa centrum a, a unamquamque
p ramidum ejafdem ordinis, uæ funr in airera fphæra, rri-
p icaram proportionem habe ir ejus, quam haber An ad
eam, quæ eir ex centre alterius fphæræ. Et ut unum an-
recedentium ad unum confequenrium, ira antecedentia
omnia ad omnia confequenria. quare rotam folidum po] -
hedrum, quod cit in fphæra circa centrum A, ad rotam o-
lidum poiyhedram, quod in airera fpbæra, triplicatam
proportionem habebit ejus, uam haber A]! ad eam aæ
eii: ex cenrro alterius fpræræ, oc efr, quam haber BD ia-
merer ad alterius fphæræ diametrum.

PROP. XVIII. T H E OR.
Sphinx inter fr in triplicata finir proportione parian dia-

rnetrorum. nIntelliganrur f hæræ ne par; quarum diametri ac
EF. Dico ne fp æram ad fphæram par rripiicaram pro-
portionem habere ejus, (juam haber ne ad EF. Si enim non
ira cil, fphæra ABC ad phæram minorem ipfa DEF, vei
ad majorem, tripiicaram proportionem habebit ejus, quam
haber ne ad EF. Habeat primo ad minorem, videlicet ad
GHK. 8c inrelligatur fphæra par circa idem centrum,
circa uod fphæra GHK: defcribaturque in majori fphæra
DEF oiidum poiyhedram non rangeas 4minorem fphæ-ar7.hujur.
ram GHK in iuperficie; 8c in fphæra ABC dcfcribatar fo-
lidum poiyhedram fimiie ci, qued in fphæra au defcri-

prum cit foiidum igitur poiyhedram, quod in fphæra ABC,
ad folidum poiyhedram, qued in fphæra DEF, rripiicaram
b proporrionem haber ejus, quam se ad sa. haber auremb Carame-
ABC fphæra ad f hæram GHK tripiicaram pro ortioncmcedme-
ejus, quam ac a sa. ergo ut ABC fphæra a fphæram

cart.
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aux ira folidum polyhedrum in fphæra ABC ad folidum

lyËedrum in fphæra par; 8c permutando, ut ABC
narra ad folidum poiyhedram, qued in ipfa efi, ita aux
Æhæra ad folidum polyhcdrum, quod in fphæra ont. ma-
jor autem cfi: fphæra ABC (olido polyhcdro, qued ePc in
ipfa. ergo 8: GHK fphæra poiyhedro, qued in fphæra
par, cit major. (cd 8c miner, ab ipfo enim com rehcndi-
tur, qued fieri non potefi. non igitur ABC phæra ad
fphæram minorem ipla ou trîplicaram proportionem ha-
ber ejus quam ne ad sa militer ofiendemus neque
DE F f Ëæram ad fphæram minorem ipfæazc tripliez,
tam haÊere proportionem ejus, quam habe: a? ad ne. Dico
infupcr fphæram ABC neque ad majorem fphæram ipfa
par triplicatam proportionem habere ejus, quam ne ad
sa. Si enim fieri potefl, habeat ad majorem LMN. inver-
tendo igitur, fghæra LMN ad ne fphæram tri licatam -
propomonem abc: ejus, quam diameter E? a ne dia-
metrum. ut autem fphæra LMN ad ABC lphæram, ira
fphæra DE]? ad fphæram quandam minorem ipfa ABC,

uoniam bhæra LMN major efi ipfa par. ergo 8c DEF
î] hæra ad fphæram minorem ipfa ABC triplicatam propor-
nonem habct ejus, quam m: ad ne; quod fieri non poch
ofienfum cit. non igitur ABC fphæra ad fphæram majorem
ipfa DE? triplicaram pro ortionem haber ejus, quam ac
ad EF. oficnfum autem cl neque ad minorem. cr o ABC
fphæra ad fphæram ou rriplicatam proportionem abebit
ejus, quam ne ad sa. Quod demonRrare oportebat.

FINIS.
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