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y Euclidis Elementa omnibus,
quotquot ad mathefin
fi j. difcendam animum ap-

pellunt , non ilcgenda folum, [cd
8c fere rota edifcenda efi’e,- com-

munis olim Ifuit magifirorum hu-
ius artis fententia , 8c hac nofira
etiam aetate, in qua tenta Flamen-
torum Geometriae copia infirmai di-
cam an obruti fumus, mimes me. ’
cum confitehuntur, qui in Euclidr
deorum Elementorum leëtione ca, qua

l a 2 par
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Ïpar efl,tdiligcutia font verfati. . Ne;
que hoc itam fufcepti operis amok
re, quam idoneis rationibus indu;

. &us iudico, quibus vexponendis 86
lais id perfuadere poflem, qui haec
Elementa ’nondum legerunt, 8c eo- ’

mm qquue criminationibus occur-
rere , qui, quum Euclidis bios lia
bros fiue carptim fine cette ofcitan-
ter legerint ,j nefcio quem com-

. modiorem I in tradendis propoli-
tionibus ordinem, quamt faciliorem
&- breuiorem in . - demoufirationibus
viam iure defi’derare poile fibi vi-
dentur. Verum quia horum argu-
mentorum longior foret traétatio,
quamp praefandi breuitas patitur:
vnam tantùm rationem commcmo-
rafle fufiiciet, 0b quam horum E161
mentorum leEtio tironibus non vti-
lis folum, Ted 8c necefiària fit dicen:
da. ’Scilicet ouïmes, qui poll En-
clidis temporag ,aliquid in Geometria

» Ï fub-
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pfublimiori, tvel in Mechanica, Opti-
ca, aut Afironomia u a fe inuentum,
’litteris prodiderunt, quemadmodum’

:demonflrationum .fuarum .plurimas
ex "iis duxerunt, quae in ibis Ele-
’mentisab Euclide [ont -ofienfa, ita
.8: facpe. ad corurn muquam fontes,
hleë’tores amandarunt. Cuius rei quae

fint rationes, intelleéIu non eft diffi-

cile. Namque Iveteres Geometrae q
.alium Aué’torem citare non pote-

tant: quum multis poil: Euclidem
’feculis nefno filiffet, qui manta arte
detextam Euclidis telam retexere, 8c
fub noua quadam forma tironum
oculis fifiere vellet.- li veto,

inoftrae aetatiprppiores fiJerunt,’ his
,ta’ntum exceptisk, qui ipfi vniuerfae
mathefeos elementa- confcripferunt,
ad alium .elementorum Geometriaek
fcriptorem leâores fuos commode
non p9tuerunt tablegare, "cum alias
0b eaufl’as, ’tum lob banc purifii-

e ’ a 3) . ’mum



                                                                     

"PRAEFATIO
.mum, iqüod nullius Àuâoris elea j
menta Geometriae aeque vulgata funt,
arque haec Euclidea, quae in omnes
terrarium regiones, fimul ac ad eas
Geometria’ accefiît, penlata elfe con-

, fiat , , 8c en. quibus, tanquam fonti-
bus, ceteri ’riuulos fuos deduxerunt.
(hue cauflà, ficut plerosque recem
dorum M’athematicorum impullifl’ey

Videtur, vt Euclide-a Elementa, vbi
vopus crat, in ’demonflrationibus fuis

citateur, ira 8c cos, opinor, qui poll-
hac. fcribent , commouebit, cette
comiuouere debet, vt hune vete- «
min morem fequantur. (hum er-
go ad tot tan] admirabilia excellen-
tifiimorum ingeniorum’ inuenta adi.

tus iis. fit praeclufus ,7 qui Eucli-
dis Elemcutis funt defiituti, veleom
mm leétionem negl-igunt: neminem
fore confidov , qui non intelligat,
quam fit neceflàrium mathefeos ama-
Ytoribus, y; in ,Euclidea fchola tiro-

- cinium ponant. g, I (En
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.’ ’ Que quum ita ’Afint, Commuç

ni vtilitati me aliquo mode con-
fulere poile putabam, fi hosce En.
clidcos libros, quorum exempla.
ria in nofirisbibliopoliis inde ab ali-
quot amis defiderabantur , denuo
edendos curarem. Vt autem haec,
noua editio quum plurimorum- vfi;
bus inferuire poiler:- operam mihi
dandam elfe intelligebam , ’th t’a,

lia exempl’aria ederentur, quae ne.
que mole fua flaque pretio emtores
deterrerent. Quint quum ea homm
Elementorum editio, quam eximius,

y . . .dum v1ueret, Geometra, [fucus Bar-
rdwius, iuuenis olim Cantabrigiae par i
muerait, breuitate haie commendafïet,

vt 8c in Germania typis ,quondam r6.
alfa, 86 pluriinorum manibus hue vs;
que trita effet: in auimum iuducebam,
huius editionis aliquod exemplar tyç
pis ire-mm defcribendum date. Sed
poflea mimai confilium. quum par,

.. a4 spen-i

.1... - m-wg -- h .

e-m t
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’penderem , ’ huic quamuis elegantifli-i

mac editioni ineflë tamen aliquid,
:quod aliquos leflores ofi’endere me-

t minerim, 8c quod’ editioni, aliqua’fal-

Itim ex parte meliori,locum relinquat.’
’Scilicet’ qui Barrowianam Euclidis edi- ,

tionem cum Graecis’ codicibus contu-

lerunt, non ignorant, in ca multarhm
’propofitionum- demonflrrationes im-

mutatas, nonnullarum quoque omni-
no fublatas elfe, aliis, -quas Graecus,
Euclides non habet, in eamm locuni
fubflitutis. Je Œod quanquam apud
.multos Leâores facile excufatur bre-
uitatis fiudio: funt tamen’harum re-

*rum intelligentes, qui id faêtum non
telle malint. . Dicunt enim primo,
diflicillimum. eflè, Euclideis deman-
flrationibus alias - fubflituere, quae,

quum breuiores fint, genio horum Ele-
mentorum , &purae fimplicitati huius
Geometriae aeque conueniant; idque

’ ipfum l illum ".celebcrrimum .Euclidis

h editoremla

I Il",

.Jflà

y-
Hume.

ce;

, .AN 1.
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éditorem T110 exemplo docuiffe in de;

monflrationibus, quas plurimis Libri , l
Il. propofitionibus adiunxit. Deinde
negant, illum, qui le Euclidem edere
profiteatur, munere fuo ritefungi, fi
le&oribus alia tradat, quam quae ipfi
legerent, fi Graecis codicibus vvterent-

tur. (hue quum non exiguam veri
fpeciem habere mihi viderentur’; ne-
’que ego in rami viri opere aliquidim-

mutare auderem: fiatui, de noua pror- -
- fus. editione Latina Euclidis paranda

mihi cogitandum elle, quae Graeci
textus demonflrationes fatis fidelite’r

v ,exhiberet, in ceteris ’vero Barrowia-

nain breuitatem , quantum eius fieri
z poiler, imitaretur.

r Sumta itague in jmanus pmefiandflî-

ma Operum Euclidis editione, "quae
."cura doé’tiflîmi viri, Dauidis Gregorii,

0x0niae prodiit, ex ca textum Latio-
num definitionum 8c. propofitionum

r . de.

If.i r

-..æ -.-t4-. .1
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.defcripfi ad Verbum, pauciflimis * ex-
*ceptis, in quibus fine fenfus fine Grue-

eus contenus aliquam, mutationem
’pofiulabat. Deinde perleé’tavniuscua

iusque propofitionis demonfiratione,
eam fic reddere fludui, vt, feruato eo.- j
dem ordine, quo Euclides fyllogifmo-
mm fericm inflruxerat, totam tamen
demonflratiOnem in arâius quafi fpa-
tium cogerem. Hoc autem quatuor
potiffimumpmodis eflieere volui, qui.- .
bus- & lfaacum Barrowium vfum elfe

l videbam.’ Nam primo ïxâmv, quam

Euclides fingulis propofitionibus fub- i
iungit, 8c in qua, quidquid in propoli-
Iionibus vniuerfaliter enunciatum fuit,
ad fingulares fchematum appofitorum
lineas applicat, ipfis propofitionibus
inclufi , ita tamen, vt ne Mans cum
propofitione commifceretur, fed vt
.quaeque propofitio abfolutum fenfum

l - t haberet,
* Sunt une prop.7 L. I. prop.28.l.. V1. propuo.

A L.VlII.& prop.26. L. XI. i
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haberet, etiam fi inter legcndum lien.
terae illae maiufculae, quae ad fehema
teferuntur, 8c ’e’xSem continent, omit-

terentur. l Œod ita fieri in propofiq
donibus mathemaricis, faltim fi tiras i ’
nibus feribatur, confultum elle CXifi’iv

m0, propterea quod propofitionesipa
fac memoriae mandandae funt, non à
autem earum lasting, quippe quae fo-
lisrdemonflrationiblus inferuiunt. Se--
cundo, fyllogifinorum maiores, quas

vacant, propofitiones, quae in omni l
demonfiratione ex fuperioribus fui» i i
muntur, 8c quas Euclides folet tous
dem verbis plerumque repetere,omifi;

indicaui tamen pet numerus, alphaa .
beti Graeci litteris in margine adfcri- Î
pros, ea loca, in quibus cas, fi fponte ’

non fuccurrant, leflor euoluere pot;
cil. 1* Tertio pro quibusdam verbis

’ I notas
P Videlîcet horum numerorum pofiefior deli-

gnat Librum, prier huîus libri propofitionemj
Praeterea défi lignifient definitîonem, un

adorna, 8: poitypoflulamm.

. -v... .
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notas illas adhibui ,’ quae apud Mathe-i

maticos dudUm vfu receptae lfunt.
Habent autem harum nOtarum plerae-
quenon hune folum Vfum, vt tanquam
feripturae compendia textum breuio-

’rem reddant, fed &,.fi quis iis femel
,adfueuerit, quod fieri, potefl facillime,
menti in Cogitando non .exiguo funt
adiumento, quia quantitatum, de qui?
bus cogitandum cil, mutuam relatio-
nem citius longe 8: dif’tinêtius, quam

litterae vel VOCabula, anima intuen-
i dam praebent. Propterea Veniam

mihi, .vt fpero, dabunt aequi leEtores,
quod in X. Libro horum Elemento-.

A rum quatuornouis notis vfus fiii, quum .
me, quae in BarrOWiana ,editionejibi
.occurrunt, nimis incommodae fint.
Efi enim earum vna alteri adeo fimir-
lis, vt inter legendum facillime p01?
fint confundi. (mare quum his, fine
leâorum incommode, me vti vix por-
le intelligeremmeque apud alium Au-

. âprem



                                                                     

iPRAE,FATIO,f
&orem alias ipfis pares reperiilëm :311.

fus film nouas. filas effingere, quas in
limine diéliLibri expofui. Perpaucae

l quum fint, facile poterit leâor earum
potefiatem memoria retinere, praefer- 4
tim vbi animaduerterit, eas ex initias
libus litteris Graecorum, quibus fub,
fiituuntur, vocabulorum réunira,
dedans-rez, à’Ào’ya, leuiter inflexis litre-

l ratum duâibus, vel lineola appofita,
. elfe efl’ormatas. Quartum denique,

quodimihi in contrahendis Euclidis
demonflrâtionibus nonnunquam au; l

xilio fiiit, hoc efi, quod quibusdam
propofitionibus fubiunxi fcholia Ve]
.corollaria, in quibus eiusmodi pro.

. pofitiones ofienfae faut, quae mul-v
torum feqùentium theorematum 8;

’ problematum, demonfirationes ires .

mm tanquam principia ingrediung

un... ’ ..Sed praeter haec (cholia 8c corolla-a’

ria, vifum . etiam cil, alia addere, in

1 I l quibus
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quibus ex Euclidis propofitionibus’

aliae, quarum vel ad inucntionem, ’
vel ad aliorum Auâorum demon-
firationes intelligendas, frequentis-
fimus vins cil , 8c quae in vulga.
tis aliorum Auflorum Elementis GeoQ-

, nietriae habentur, fine longa ratio.-
cinatione colligunturi Pleraque ho;
mm (choliorum e Barrowiana edi-
tione hue transfcripfi, nonnulla, fed
Iperpauca,’ipfe addidi. Nam omnium

l horum feholiorum numerum medioa
crem elfe voiui, memor quippc,
non thefaurum gecmetritarum pro.
pofitionum mihi condendum, (cd
Elementa Geometriae edenda fuifTe.

v Singula autem haec, fine feholia, fine
corollaria, flue alia, quae [in Graecis
exemplaribus 110mm Elementorum
Ve! omnino non leguntur, .vel faltim
in locis, demonl’n’atidnum con;
terttui interfperla, reperîuntur, afieri-
fcis notaui. Étant forfitan, qui mira-

buntur

in
lus

un

in



                                                                     

PRAEFAETIG
humus, ont talibusv propofitionibus
feholiorum titulum adfcripferim,
bus corollatiorum potins nomeu con-
uenire exiflimabum. His autem te.
fpondeo, me in his quoque
ad indolem, Euclidei opens, quantum
poflèm, accedere volume; in. quo vin
deo, cautère folas propofitiones corral. s

I Mionum val «glandera: titulariufigifià

tas elle, quae, quum in demonfiratio;
ne aliquius Ltheorematis vel problema.
de obiter meulas: fint, dein ex ca quafi
excerpuntur, à, abfolùta demonflra.
sinue, :feparatim .enunciantu’r, quo eaç

mm ad fequentes. der-nommâmes ex.
pedit-ior’ fit vfus. ngd tandem ad
Ichemata minet, ligne incita, etfi cu-
nui, vt ca illis, quae OxonienfisOpeÀ
tutu Euclidis editio habenfimilia client; A

fatcortamen, nos illavum non allequi
pomme .elegantiam; l " i

.Haec font, quae- de infiituti opens
rations hautes .mqnére vomi, et et ’l

a i b quibus l
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quibus intis, opinor, apparebitïme.
omne confilium operamque in hoc in-
tendiffe , vt 8c Verum 8c integrum En- A

clidem ipfis in manus traderem. Vt
autem hi, qui’ad "eius leëtionem pri-

mum accedunt, aliquam eius notitiam
aller-am, non erit alienum, huius Geo-
metriae .ideam breuiter adumbrare.

’ Totum hoc opus duabus conflat par-

tibus; quarum airera contemplationem
fuperficierum, altera folidorum com-
pleâitur. Et inquatuor quidem pri-
mis libris traduntur, quae figuris pla--
nis, circula puta& reétilineis, abfolute
fpeétatis conueniunt, 8c quae ad earum

aequalitatem, ac angulorum laterum-
’ que in illis magnitudinem cognofcen-

dam conducunt. Sextus liber de fimi-
litudine figurarum planarum agit, ea-
rumque, item angulorum 8c reâarum
linearum, ad fe inuicem rationes inne-
fligare docet.’ Eius gratia in quinto
libre, tradita e11 proportionum, quae

a. inter

1A
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Îinter’magnitudines elle ipofi’unt, vnia

-uerfalis Stwgfa’. Hisce prima pars hu-

ius Geometriae abfoluitur. si Solida-
rmncontemplatio commenfurabiliuru

- 85 incommenfurabilium netitiam requi-
.rit, ad quam doé’trina de numeris opus

efi. Eorum itaque librorum, qui fex-
mm fequuntur, tres priores de nume-

Ïris copiofe exponunt, ac ob id arith-
-metici vocari foIent. I Decimus méla-

mm linearum i8: fpatiorum irrationa-
lium, hoc efl,’.datis mais lineis ’vel

fpatiis incommenfurabilium, doâri-
nain tradit. Poflremi quinque in fo-
lidorum contemplatione verfantur , 8c

1 eadocent,quae ad illorum tam dimen-
fionem, quam proportionem 8c in fe
inuicem infcriptionem fpeé’tant. Nunc

reliquum effet, vt fingulorum etiam
* Ilibrorum argumenta commemorarem.

Sed praeterquam quod hac enamtio-
ne facile carere poterunt , quibus ani-
mus en, integra haec .Elementa a ca-

s pite
-41..4z
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PRAEFAIIO
pite vsque- ad caleem palpitera (quod
vt tirones faciant , maximbpere fum-

deo) ’:’ vereor, ne, fi eaipercurram’,

haec pracfatioe, quae practcr opi-
nionem longiuicula tafia cil, iufios li-
mites excedat. Vnum hoc addam,

v fi banc operamdbêtis viris pro,»
bai-i intellexero, curaturum me die, .
vt Euclidis Liber Datorum , Theodœ
fii fphaerici, 8: Arehimmiis Geomc-

i . ,trici libri endem, quo banc Elementa,
ïhabitu vefliti pofih’ac in lucem prix:

deant. v " i

saunais.
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l enflant cit, ceins pars nulla’efl.

2.’Linea autem cit longitude non lata.

si , 3. Lima: veto ex.AC Btrema (A, B, vel D, C)
V ’funt punüa. v’

j . i ’4.Refia quidem Ii-v
ne AB eii, quae ex aequo fus interiaCet

puni-h. t i p I ,5. Superficie; autem efi, quad longitudi-
nem 8: latitudinem tantum habet. . l A

6. Superfitiei veto extrema faut lineae.
7.’ Plana quidemjàpetfidu cit, quae ex

«que ruas lineas mazas interiacet. l ’
l E . 8. Plana: Vera tanguât: cil

a. - duarum linearum, in plane
, faie-tangentium, 8K non in

direEtum iacentium, matu;

inclinatio. i . r .9. Quando autem lineae DE,DF,angulum
comprehendentes, reflet: fuerint,angulu.r ipfe
EDF appellatur "Sahara.

A 1o. Quum
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a EchIms ELEMENT.
C . A! o. Quuni vero rafla lima

t CG, fuper re8:am lineam A B
infifiens , angulos deinceps

BAGC,BGC-inter le aequales
fecerit: reflue efl vterque

. u aequalium angulorum; 8c
quae mfifiit rafla linea CG perpenditulari:
vocatur ad 83m AB, imper quam infifiit.

i A Il. Obtujiu angulu: ACE
cil, qui maior eii 1138:0,

I 2. Abattu- autem A C D,
qui efi mélo miner.

C 13. Terminm efi , quod
C alicuius cit extremum.

. I 4:. Figaro cil, quae aliquo
vel aliquibus terminis com-
. ptehenditur. v

A D 1 5. circula: en figura pla-
” na, vna linea AB CD A com-

prehenfa, quae circumfirentia appellatur, ad
gnan? ab -vno punEio E eorum, quae intra

guram funt poiita, cadentes omnes reEiae
lineae, E C, EA, inter fe l’eut aequales.

16.Hoc autemg punazum E centrai!» tircùîi

nunCupatur.
I 7. Diamater vero tirauli cit rafla quaedam

, ’ linea AC, par centrum E "(11183, &I ex vtraque
parte circuli circumfei-entia ABCDA termî.

I mata. Quae etiam circulum bifariam feCat.
I 8. Semicirculur eit figura IACBA compre-

zhuma fub diametro A C, & ca circulircircumæ
. ferentia ARC, quaea diuneuo-interCipitur.

19.Re5i-
n



                                                                     

il: I B 1E R ,41; a
19.1Yefiilineaz figurai: funt, quae mais

lineis comprehenduntur.

12a. Trilntme quidam, quae tribus.

au. Quadrilutme, quae quatuor.
N

2:. Multilaterae veto, quae pluribus, quam
:quatuor reEIis lineis comprehenduntur.

a 3 . E trilateris autem
figuris , arquilatèrum
triangulum A cil, quad,

g tria latera habet aequa-r , lia.
’ i . 24.. Ifiifielu autem B,
A quad due tantum aequa-
v lia habet lutera.

,25.Scalenum C veto,
quad tria latera habetin-
aequalia.

’ 26.Adhaec, e trilate-

h ris figuris, refinngulum
quidam ,triangulum cil.
A, quad reûum rang-u.
hlm habet.

27. Arnblygonium au-

. tem B, quad habet an- ,
gulum obtufum. I -

28. Oxygoaium C ve-
to, quad tics habet angules acutesi.

A a i 29E



                                                                     

4 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

B C lateris, qmdratum quidam
cit ABCD, quad & aequila-

A ’ D terum cil, 8: reâangulum.
30.0blongum E, quad re-

s &angulum quidam cil, fed
non aequilaterum.

31. Rhombu: A, quad
aequilaterum quidam cit,
[cd non reûanguium.

p 32.. Rhomboide: GHML,
,H Mquad habet oppefita 8: la-

D tara .& angulos intiicem
r Laequalia, fed nec aequilate-

v rum cil, nec raflangulum.
D 3 3 .Reliqua autem quadri-

latera, praeter haec, vacan-

G N tut tfapezia. Vt GNDH. a
A I 34..Parallelae refiae lineae

A,B--funt, quae in eadem
B iacentes plana, atque ex

q vtraque parte in infinitum
I produflae, in neutram fibi coincidunt. h

P 0S T V L A TA.
I. Pefiulatur, a queuis pun&e ad queduic

punEtum reâam lineani ducere.

z. Item, reflam lineam finitam centinue in
’ direEium producere.

I 3. Item, quouis centra 8c intemllo cucu.

lum defcribere. - ’
COM-

z9.E figuris autem quadri- ’
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’LI’BER’JI. fi l,

COMMVNES NOTIONES,
fin: AXIOMATA. ’

ü, I. Quae eidem aequalia, inter fe fruit
aequalia.
j z. Si aequalibus aequalia addantur, tata

(un; aequalia. . - i ’’ l. 3. Si ab aequalibus aequalia auferantur,
reliqua font aequalia.
. 4.. Si inaequalibus aoqualiaaddantur, tata

funt inaequalia. v ’. 5. Sial) inaequalibus aequalia (velabaequa-
film: inacguulia) auferantur , reliqua funt in-

. aequalia. ’ Etid quidem, quad ex maïori
inaequalium, demtis aequalibus, relinquitur,
mains eii; quad veto, demto maieri inaequa-
Hum ab aequalibus, irelinquitnr, minus eût.
Î 6. Quae eiusdem (ne! acqualium) font du-
plicia, inter fe faut aequalia. t Idem de ve-
cunque aequo multiplicibus intelligendum efl.

7 . Quaeeiusdem (in! aequalium) font di-
mid ia, inter fe aequalia font. * Idem de vt-
cunque aeque fubmultiplicibus intellige.
Quae fibi. mutuo’cengmunt , font
aequalia. ’ ’

’ Hoc axioma in mais lineis 6: sagum valet
eauuerfnm: fed non congruent aeqnalea fi-

. guru, nifi G: Huiles fuerint. . Cotentin cou-
gvuere dieuntur , quorum partes npplicari
partibus fic palliant, v: (et: candela Iocum
occupent.

9. Totum in: parte mains cit p

i ’A 3 Io. Omnes
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6 EVCLIDIS: ÈLEMENT.

la. Omnes anguli mai inter le aequales
funt. t

B 1 1.8i in duas reûas
Clineas AD, BC reÉia BA

incidens augulas inte-
. D riares BAD, ARC, & ad

A , easdem partes, duobus.
re is minores fecerit: dune illae reEiae AD,

a BC, in infinitum produEiae, coineident inter
fa ex ea parte, ad quum lent anguli duobus

mais minores. , l l12.Duae reâae lineae fpatium non cam-

prehendunt. I ’ h I l
’ ,1 3. * Omne totem aequale efiomnibus fuis

partibus fimul fumtis.
14.. * Quod vni aequalium .maius val mi;

nus off, idem & altero mains vel minus en.
Et quo,vnurniaequalium mains cil: val mi.
nus, .eodem alterumtquoque mains 761 mi.
nus ait.

" In hoc lihro notae, quibus breuitatîs conf:
mimer, hae fera [une

Nom aequalitatem. E. g. Ang. :B:C,
lege, angulus A aequalis cit angnlo B, ô: hie
anguloC. Sed faepe trium quantitatum,hac

, ,noraiunflarum, primam etiam terrine aequ-
lem Intelligendam elfe, pet ax. 1 . fupponitur.

a ’notat muiorimtem. E. g. Reaa AB ) CD,
lege,re5ia .AB maie: pli quart: réélu CD.

« ( nota:

. unau-fi.



                                                                     

LIBERI. ’ 7:;
( nota: minoritatem. A(B, lege A miner et! ,

quem B. »
.4,- netat duas magnitudînes pluresue, inter qui:

haec nota reperitur, innfiim fumendas efië.
E. gr’A-l-B, Iege, A vos cum B,

,3... nota! fubtraaienem. E. gr. Reflet: - mg.
ARC, Iege, Exceiïus rem anguli faper angu-
lum ARC, vel, vr vulgo pronuncinnt, retins
iniqus angine ABC.

A nota: triangulum.

ÀCq notat quadratum,. a na: AC deicriptnm,
’ . vel Cuius lumen reaa AC.

A 4. PRO-



                                                                     

.8 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
PROPOSITIO I. PROBLEMA.
Super datam raflant, terminions AB, trian-

guluin aequilaterum conflituerz. . ’
’ H i Centra Â, interuallo A

B defcribatur ï circules
BCD; 8K retins Centra B,
interuallo RA, circulas
ACE; 8; a punEio C, in

. * " i * eeee » que circuli’fefe vmutuo
M. poli. focant,adpun&aA,B duèannirflreëiae CA,CB.
7- 15’- defi Quoniam igitur’Y AC: A B, &B (3:3 A :

3- La. erit”AC:BC. Quare tres reEiaeAC,AB.
BC aequales ,funt. Eii igitur A CB triangu-

(.23. def. lum aequilaterum I fuper’ AB confiitutum. .
Quod Erat Faciendum.

PRO P. Il. PROBL.

1M datant purifiant A data: "me BC arqua-
Itm refiam pour",

41. pan, Ducatur (refis AÇ; et fuper eam confites».-
q.l.1. tur ’I triangulum aequilaterum ADC; 8: pro-
3’ 2- Nm ducanura DA,DC ad E &F. Dein centra C,

- «3.11m. interuallo C B, defcribatur i circules GBH, 8:
surins centre D, interualle DG, circulus GIK.

Que-



                                                                     

il

si:

AI:.’ CE. Q. E. F.

LIBIER L h,
Quoniam igitur’ DI:DG,& ADA::DC, 3,15. de:

erit P AI : CG.- Sed ’ CR: CG. Ergo A. 23.def.
- :4. 3. ax.v. 1. a.

rRaP.nLÇPReBL
Batisduabm "54.! inar-

qualibw, A 8K BC, a ma-
is" BC aufm’! 3981:!
daguaient maori A.
Forum: adpunüumB a. z, 1.

man BD:A, 8: centre
.v a B,interuallo BD,defcriba-r

tur° circules DEF. i Et, quaniam’BEzBD, a. 3, P03.
dt f- A :BD, erit ’BE : A. Ergo ab BC r. 154M:

fluets sa BE,mineriA aequalis.1 Q. E. F, (comme).
’t l-m

PROF. 1V. THEOREMA.
D

a l c EAFj Si duo triangula AB C, DEF habuerint duo
lutera, dauba: Iatrribu: negundo, alterna» alu-

fi (AB:DE, & AC:DF). yangulum A
arquaient angqu D , qui" ab aequiibw refis)
cmprehmditmn habebnnt 57’ bafin BC bafi EF
baguaient; 63’ triangùlum ARC en? triangule
D arquait,- 67’ "limai anguli B, C, reliqui:
irriguât E,F aequabmur, alter ahuri, quibw
41qu lutera fubtcnduntur (B: E, & C z F).

Nam fi. triangulum AB C applicetur trian-
gule EDF, pofito punûo A (upas D, à rafla

A s I AB
f I



                                                                     

in EVC-LIDIS ÉLÉMENT,

.7 rifle rCïri iAB fuperDE: nia AB:DE 7, cadet " un;
zâîgîthi and] B in E. ’ Congruente autem reEtaPAB

reéiae ;» quia” ang. A:D, cadet " reElzaÎAC

in DF; &”quia AC :DF: punËtumC qadet”
in F. Iam fi B C ipfi EF non congruat’:-ne-

. celle efi duae reEiae comprehendant fpatium; q
quad fieri naquit 4’. Ergo bafis RC congruet

9. a. a. bafi EF, &ergo "BC:EF. Quare &teta trian-
.’ . a gulaABC,vDEF congruent,& aequalia erunt;

itemque anguliB acE, nec non anguli C ac F
congruent, 8: aequalesa erunt. Quod Erne-
.Demonlirandum. z

v PROF, V. THEOR. .
Triangulomm fifizlium,. ABC anguliad bafinABC, i

IAC B,jimt inter fi a21juq- l
- Ier; off produfii: arquait"-

. bu: rem: AB, AC, arigidi,
fin bqfiFBC, GCB erunt

inter fi sacquai". ,
. E G sium enim in reûaBF

r punâo quolibet D, ifiatx ç
AE:AD, 8: ducantur reüae CD, BE. 1

. . Quoniam ergointriangulis ABE &ACD
à. «mlin eiH’AE r. AD, &"jABzAC, 8: angulus A
"i hYP. communis: erit 9* ang. AB.E:ang. ACD,&
t 4a 1’ ang.BEc:ang. BDC,.&BE:CD.. Quum

l j. ’ ’ autem j

5.3. I.



                                                                     

w’I..III.3E1Î4.I. V rï’r

i autemIl’AE:-AD, &"A C:AB, ideoquefi’p. 3. a.
CEzBD: eril: intriangulis BEC 8: BD Cï
ang. CBE: ang.BCD, 8c ang.BCE:ang.
DBC. Sed eratV ang. ABEzang. ACD. Ergoy.perdem.
la anguli ad baiin ABC,ACB aequales funt,item- I
anguli fub bali GCB,FBC aequales font. Q.
E. D.

’ son»; Bine otarie triangulum aequilatœ
rom cit quoque aequîangulum. ’

PRO-P. V1. THEOR.
Si iriauguh’ ARC duo’

unguli ABC, ACBfint
interjè «gauler: laiera t

j CAB, AC, aequalibu; un-
guli: fibrmfi, inter fi.» aequalia. prurit.

. Si enim non eii ABiAC,vtmuis A3)
AC exit. Fiat ergoa BD ::AC, &ducatur CDJ. 3.. la

In triangulis ergo DBC, ARC eli BD: AC,
&BC latus commune, 80mg. DBC z ang. r. 11pr
ACB. - Quare itriangulum DBC:triangulo ê. 4. Il
ARC, pars toti. Quod Eli Abfurdum ". Non u. 9. a.
oit ergo refila AB reflae AC inaequalis ;’ergo’

aequales font. Q. E. D. ’ q
* Saboh’um. ,Hinc omne tridigulnm aèquia’ngu-ï

lem efl: gangue aequilaterum.

PROF. VII. THEOR.
Super eandem refihm AB duabui iirdnu ru-

au AC, BC duae aliae reflue AD,BD aequaler
«liera altcri, cordent termina: -habente:,(AD-.:

* AC
Ain-mm xÆe 1 Mn la. .1



                                                                     

n EVCLIDIS ELEMENT.
AC, 8: BD: AC) mon conflitmlur ad aliud
PIan D nique alitai C in eardem partes.

C ........ u

oc C - r1. F -. aL f 1. Cajun Si punEIumDiiatuaturinAC:
5° 9’ un liquet 9 mon elle AD :AC.

* a. Ca]: Si punâumD peuatur intra trian-
g’ulum ACB : ducatur CD, 8: producantur BD

a. g. 1. adF, &BC adE. Iamii fit AD: AC: erit i
mg. ADC : ACD. Sed li BD :BC: erit ’

a. 9.6: 14, ang.ECD :FDC. Ergo mg. ACD ’bFDC,
ax- &multo magis mg. ECDsFDC. Q. E. A.

3. Cafi Si Diit extra AACB: ducatur reh
&a CD. [am li fit AD z: AC: erit’ ang.
ACD : ADC. Quare mg. ADC b ” DCB.
8: multo mugis ang. BDC D DCB. Sed quia
etiam ponitur BD:BC : exit ’ ang. BDC:

DCB. Q. E. A. .Ergo non potefi aile AD:AC, 8: limai
BD:BC. Q. E. D.

PROF. VIII. THEOR.
Si duo trian ula AB C,

D ,16 DEF habcantgduo lutera
AB, AC, mais latcribu:

ï. D E, DF aquah’a, alte-

. rami allai; habeant etiam
B C E qufinBC bafi EF aequo-
lem: angulum qaoque A angqu D arquaient lia-
bebunt, ab aequalibw régi: comprelmglum.

SI.:Awul :



                                                                     

mura r. ’ :3
Si enim A ARC applicetur A0 DEF, 8:

puniium B pouaturin E, &reElza BC laper re-
fiam EF: cadet, A punflum C in F, quia F BCA. s. a.
:E F. Iam iipunElum A non cadet-et in D,F- hyp.
fed in aliud,velut Gx- fuper eadem reflet EF dua-
bus iisdem mais ED, FD aliae duae reflète EG,
FG, aeqnales F, nitrera alteri, habentes cosdem
terminas, conflitutae client ad aliud punûuin
G et îliud D inieasdem partes. Sed hoc fieri ne-
quit’. Ergo [niobium A Cadet in punGum D... 7, 1,
8: ergo congruet latus BA lateri ED, 8: latus
AC lateri DF; quare 8: angulus A congruet
angnlo D. ErgoA ang..A: D. Q.E.D.

’ Scbol. LHinc triangula fibi mutuo aequilaten

etiam fibirnutuo aequiangula [ont ë. f. 4. 1
’ Scbol. 2. Triangula fibi morue actionnera

uquantur inter te 5. a
PROF. 1X. PROBL.

A i Datura languira" rafli-
h’nmm BAC bifizriaia

E . firme.
Sumatur in reElzaAB

punâum quoduis D, 8:8
capiatur t AE :AD, 8:0. 3. I.

C ducatur DE, fuper qua
et triangulum aequilaterum DF E. Ducatur

AF. Dico AF bifariam fecare mg. BAC.
Quoniam enim eii AE : AD, 8: AF lattis

commune,8:bafisEF: * bali DF: en: anglr. confit.
EAF :DAF. Ergo A F mon feœt&23-def- ..
angulum BAC. Q.E. F. ’4’ 1’ ’

* 861ml.



                                                                     

u, EVCLIDIS ELEMENT.
* Scboh’um. Hinc pater,quoquo.nngulus feeari

Apoflîr in nequalec partes 4, g, 16, 32 &c. fingulal
nimirnm partes iterum bifecando. Methbdus verô,
na: 6: circulo angulos feeandi in partes aequales
,quotcunque, et gr. 3, 5, 7,’ nullax datur.

PROF. X. PROBL.
l Datant raflant lineam teminatam AB Infa-

flam fêta". .- ;
L C Fiat fuperAB’ AËequi-
1’ ’ v laterum;&bifecatur’ang.

- ACB rafla CDÏ Dico, re-
v &am AB bifecari in pun-

a &o D. . .’ a f A B Nam"AC:-.BC, &CD
43’ °° D latus Ais ADC a: BDC

o. confit. commune, 8: ang..ACD:’:BCD°. (Ergox
m4. 1: AD:DB. Q.E.F.-

mon X5 PROBL.
4 Data: reflue [inane A8, a punfio in ipfi: data

2C; ad rafla: vangulo: raflant (imam lucane.

* Sumatur in mâta ACF punêlum quoduis D, 8:
ponntur’l’ CE:CD, &
confümatura Ü fuper DE

Aaequilaterum DFE,I&
,A D C E B ducatur rafla FC, quae
erit reüae A B ad angulos refîtes.

m «mm, Quoniam enim in Ais FEC 8c FDC’ efi
p.23. clef. CE:CD,-&P EF:D F, &FC communis:
v: 8- 1- angfi’ ECFzDCF. Ergo ’anguliECF.DCF

a 3’ 1° ’def’ mai [mm VQ.E.F.. 4

. . P R 0P.

a
Q

319En!fifi.

.fl.’
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PROF. XI-I. PROBL.
Super datam 1151m Iineam infinitum AB, a I k .

dam purifia C,.quod non ejl in adam, perpendi- ’
adam» [imam raflai,» datera. V ’

Sumatur ex alitera
arte refiae AB pun-

mi quoduis D, 8c
a i ’ , . centro C,interuallo CD,
.A-D . B defcribatur i circulus a. 3.pnfi.
EDF, & fecetur ë resta EF bifariamjn G. ê- 10.1-
Ducatur reflet CG, quae in AB exit perpen-

.dicularîs.

Nain «mais reEfisCE, CF,quoniam”EG a. confit;
:GF,&CG communis, & 9 CE:CF:erit’9-15i defi
ang.EGc:FGc. .ErgokCGcfijnAB par! 8’ ’-

pendicularis ’fl (LE. F. me. Jet
irnor..xm. THE 0R. i

Î E; . A .Sinfia AB affina
; reflue .DC, faciat an-

, B; C gaie: ABD, ABC: ne!
A duo: relia: faciet, 11:1

maman aequàler. ’
Sicnim ang. AB Dz:ABC: duo Ahi angüli A. la. dei:

vrefiifunta Sin minus: ducatur F apunËto B a. 11. I.
refla BE in DC perpenditularis. Quatre mg.

- CBE-i- EBDÀ: z mais. Et quoniam CBE
:2 CBA-i- ARE: erit ’ CBE-FEBDzCBAv-î-ax? i

«-I-ABE 4.. EBD. Item quoni’am ang. DBA il. 3*
:ABE-i-EBD; erit’DBA 4. CBA : CBA°. 13’ ’x’

q-ABE-4-EBD. Ergo’ i-DBA 4- (13A;
CBE-PERD: z mais. Q..,,E..D.

î 1. 8:1;on

l



                                                                     

a. ripolin
g. 13. I.
I. hyp.
v.3.lx,
v. 9. a.

0e 13! le

anaux.

16 EVCLID’IS ÉLÉMENT.

’ I. Sabot Bine fi mdlhmgulorumE-BD resta:
fit: alter EBC etiam reflua erit. Si me ABD ébru-
fns r hic ABC acarus erit; 8: contra.

’ 2. 805d. Si plates Ireé’tse,quam un, éd Men; A
pünâum eidem reétae infiflant: angnli. fient duo-

hl rem. tequila. i.PRoP’..x1v. THEOR.. i 1

A Si aduliquam refit!!!
.E A3, Ündpunâ’uin in

fi .... ’ en B, dime "fiée BC,
C I B A p BD, non ad eadem pare

tupqfitac,fieiant angulo: deincep: CBA, DBA;
duobu: "in: Macula: Qofae "au: BC, BD in
direfiumfibi inuite»! errant. * e .

Si enim BD non fit in direËtum îpfi C8:
fit 3’ ci in direâum quaeuis BE. Ergo e mg.
CBA-i-ABE: z mais. Sed &CBA-I-DBA
:f z mais. Ergo CBA-E-A’BE:CB A-l-
DBA. Ergo ’ang. ARE :DBA. "Q. E. A.

PROP. XV. THEOR. .
Si dune reflue AB, CD

cfifi mutao fêtent in E;
angulo: AEC, DEB ad
verticem fuient inter

i aequaln. -.Nam 7 mg, AE C 4-

’ A :2 mais :DEBÊÊED. Ergox mg. AEC:DEB. Q.

’ I. Scbol. Hinc manifeflum en, quotcunque re-
aîs [de marna femntibns, lingules ad panât!!!
feEtionis :19un efi’e 4 mais. S à l

v i - a. c a. .



                                                                     

via-IRE! 1;» V :7
’. a. Sahel. E: ei- - pinnes anguli, circlvmul

panant!) colitituti,e cium quatuor rafles.
’ 3. Scbal.’ Si ad aliquam refilait: lineam A3.

arque ad eiuspunflum E, duae même E0, ED, non
ad easdem partes fumure, angulos ad verticaux
AEC, DEB aequaleà feœrint: ipfne reâae CE, ED

in direaum fibi inuicem emnr. . I  
Nam 2 "sa; z 4’ AEC -i--CEB: "DER w. 1;. 1.

CE8. Ergo ’CE, ED (11min direéïum. n.hyp.&z
* 4.8Mo]. Si quatuor même EA,EB,EC, ED, ab ax’

’ me punâoEexeuntes,aùgulos oppofitos ad verri-ù’ 14’ 1e

un: tequales inter (e fecerint: enim qgaelihet
dune liueae 13E, E8, ê! CE, ED in direflum pofitàé;

Nain quia mg. AEC AED CEB 4-. .
D88: le 4. mais: AEÇ 4-4AED z 7 DEB -l- p. ,5. (dm.
(388:: 3 z mâtât Ergo CED 8c AEB * fun: reuy. hyp. 8:

(ne Huche. . ’ a 2.ax.PROF. XVI. THEOR. mgr-L
F 0min: trianguliABC

vnn’ latere BC produ’â’o

ad D: linguiste exterior
x C D ACD maior 1;]! vfrolibet

B A 1.. fg interiorum 0.01113]?th
L. : ., faire BAC, ARC.
a. :’ K .Secetur AC bifarîam
3.11 (in E,&du&are&a BEg,to..h

pmducatur ad F,&ponatur flEF à EB,& (lu-si. 3. 1.
cairn: FC. Quaniam igitur AE: EC, &ER
:EF, &ang.’ AEB :FEC: am afig.’ me 5.15. 1.
:ACF. Sed ang. A CD * a ACF. Efgo”-4* L a
mg. ACD )« BAE’. - I f; I9- :1 ’

Eodemlquofi BC bifaœtuï in], 8: rafla f 4d ;
Alproducatur’, douce 1H ; 1A, 8re iungatur

K, 1



                                                                     

F.16. x.
v.4.ax.

dz. 13. 1..

i 0,14m

i

d

18 EVCLIDIS ÉLÉMENT,

HC,4’& producatur etiam AC adG, denion’fli-a-

bitur cire ang. BCG, val ACD ) AECf

q; E. D. .
P.ROP. XVIL THE 0R.

Ûmni: .trianguli ARC duo anguli dnobu: re-
fiixfimt minaret, quomodocungziefiimli. i

A A I Producatur enim BC
ad D. Et quia ang.ACD

- a fi AEC: erit ACD 4-
D c B ACE e v IABC 4- ACE.

Sed ACD 4- ACB 2E 2 mais. Ergo mg.
AEC-FACE (° 2 mais, Bodem mode; pro-i
dufla CA, demonfirabitur elfe ACRfl-CAB
( 2 reaisgiitem, produâa AB, cire CAB-l-
ABC(2re&is. Q. E.D. l
i * 1. Sahel. Hinc in omni triangulo, cum mus
angulus cit reflux, velobtufus, reliqui-acuti faut.

A a 2. Sahel. sa reéh AE
cum alia CD angulos iman
quales faciat, vnum AED

Ç F, D acutum, 8: alternai AEC
obtul’um: linea perpendicularis AD, ex quouis eiuo
punéio Aad aliam illam CD demifi’a, cadet ad panel

anguli acuti AED. ANam fi AC, ad partes anguli obtùfi dînât-a, di-

I came perpehdicularis : in A AEC erit ang. AEC -l- x

æ.!;o.&u.ACEe ” 2 refis. Quod fieri nequit 9. I
def.

e, 17. I.
1.5. 1. .

’3. Scbol. Omnes anguli trianguli aequilaferii
à duo anguli triangui’i ifofcelîs ad bàfin, ’ semi

flint. ”. « a PROF.

à gang: --A

ml. 4.. a
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P RUE XVI’II. THEOR.
Ûmni: trianguli ABC main: IatquC maïo-
mn- angulmn ARC fibtendit. « . -

l v. . Quum enim AC)»AB:
. -A v «fiat f. AD z AB,& iun-fl 3. 1.

. ’ . gamrBD. dam efiF’ang. m 15’ L

B (ADBeACB, &ang. ,Aanë’ADB: ergo mg. ABD)76 ACE, 3: 54’- 5. r.

potiori mg. ABceACB, ’ Q. E. D. 95. W 339
.. PROP.AX1X.THEOR. .

. 0mm trianguli ARC maieri angùloB main:

fait" AC fiibtenditnr. : 4
Si enim mg. B a C, nec’ tamen

hypothelîn. Et fi AC( AB,foret ang.Ce " °’- 18- h

B; etiam contra hypothefin. Ergo AC ) ’

A3. E. D. , . r , 1PROF. XX. THEOR.
a Ûmni: trinnguli AEC duo Interafimt marbra

religuo, quomodoeunque filma. ’ a
’ A SumanturBÀ,AC,&

in groduûa BA expia-â
me ’° AD ":AC; (inca-e. 3. t.

fur DG. Ergo :mgqus a
ADC: fi ACD. Sedpigîea:

I ’ . wang.BCDe’7 ACDÏ’ a a
B ” C Quare BCD a. ëBDC.Ï:cËgfi:: a;
Ergo? BD e BC,lîde*oquLè qüufn *:BA à. ax.
A-AÇ, eritBA 4-- AC ) ê 13C; Eodein. trio-414w!»
du o’fiendemu’s, dire A3 -i- 3C 5K0; 8: AC

l-l-BlÏ.Ï)AB. Q, E. D. ’

’ B z P R 0a

i . .ACSAB: aut erit AC:AB,
A aut AC e AB. Si effet AC:

1TIAB: foret mg. 32’4’0 montra 4:. g. t.

UV.



                                                                     

Io EVCL’IDIS ÉLÉMENT.

enim. xxx; THEOR.
Si a terminai: B, C vniut Mari: trianguli

AB C dune reflue BD, CD intu: enqflituuntur :.
hue "liguât duobur triunguli ARC luteribur
AB, AC, minoreequidem enim, ungulmn vero
BDC mainreni, quant A, comprehendent.

A i ’ProdUCatur enim BD
ad E. Et quum ARE fiat

E A: critAB-i-AEM
EB; ideoque 9 AB-F.A AceEB-i-Ec. lnA

EDC cpt CE-I-EDSS
B . e C CD; ideoque3CE-I-

EBeCD-l-DB. Quare multo mugis AB
-l’-AceCD-i-BD. Q. E.Imum.

Angulus BDC) i CED)’ Av Ergo 8c

ang. BDcaA. Q. E. IIdum. i
PROF, xxu. PROBL.

L
E tribu: reflil, quae tribu: refit) dutir A. B.

C fin! aequale1,triangulum conflituere. Opvf’
tet autem dam, manque flemme, muiore: w?

relique. i i :, v Ponà.



                                                                     

’AL.IBER.I.. 21
Ponatur rafla DE, finita quidem ad D, in-

finita vero verfusd E, & fiat 1* DF:A, &FGx. 3. 1.
.zB, 8K GH::C. Centyo F, ipteruallo FD
defcribatur A cil-Cuius DKL, item centra G,» 3. poil
intèruallo 6H, circulas HLK; & ducantur

raflas KF, KG. L . .
h Quoniam ergo FKFzFDZ’ A; à (3K... 1;,def
’:PGH:’C; &GFz’B: ex tribus mais v. Confir-
KF, 6K, GF, tribus A,.C,’B, aequalibus, con-
fiitutum efi triangulum. KGF. Q3. F.

PROP. XXIII. PROBL.

C . A! datcha "HumA A13, E7addutumin eu
a punüum A, data ungu-H ne "estima DÇE an-

i B galant refiilineum ae-
Ù quulem tonfiituei’e. l.

, Sumantur in vtraque resta CD & CEipun-i
au, quæuis D,E, 8: ducatur reEtaDE, 8: e tri-
bus rams lineis, quae tribus CE, CD, DE
aequales fiat, conflituatnrw AHF,ita vt AF.,33,1’, a

:CD,& AH:CE,&HF:DE.
Quia ergo AF:VC.Dl 8: AH.’:;CE, 8; ba-

fis HF t bafi E0: erit ang. A .1: ” DCE.,,8, 1,

Q. E. F. ,’ -PROP. XXIV. THEOR.
Si duo Mangqu AEC, DEF hbeant duo la.

un A8,. AC, denim luteribur DE, DE aequa-
lin. aberra» ulteri; angulum autem A angqu
EDF ambrent, ab aequalr’bu: "en: swmprehen-
film: etiam bufin’BC .1156 EF minima haubert.

a B 2 Quoniam 4



                                                                     

a: EVCLIDIS’ EL’EMENT.

in 31’ 73C ;1;

r. hyp.
0- 4I I!
0! 5: I!

le 19. In

409188!

, MIL le

.1 st 8,an

ce

flave .
Quoniam enim, ang. A e EDF, confliman

au! ad re&amDE,& ad eius punEtum D mg.
EDG:A, &capiatuxz’DG: AC vel;DF.
DucanturFG, E6. ,1; C1312 SiEGpadit Pupia
EF; qdumin 2.5.isABC.a DEG praeterea fit AB.
:DE”: erit bafis 9 BU: bafi ËG. Rurfus
quia DG 2 DE ideoque 4’ ange DEG r:
DGsz erit ang.DFGeEGF, &multo. magis
EFGDEGF. Quare in A EGF tarit la lattis
EGSEF. Ergosche EF. e Q.E.D.
i i gansa EG’Eelndit in me; liquezpeeirç

EG.)E.F, ideoquç BCDEFS Q.E.D.

I i - 3. alisme.I ’ D v Acadit infra; EF.
’ I; - . Quoniarn 1° DG

v - d-GEaDF-i-. . , OFfi;fihincindeauferantur aequales. DG, DF: manet É GE
DFE. Ergo &BCDEF. Q.E.D,.

PROF. XXIV. THEOR. -
l D ’ i  I Si duo triungulu

Ë Ï AEC, DEFilzabeant
A duo lutera A8, AC,

i o ’ CduaburlaterimeE,
DE lupulin, uftermn acini-i, biffin autem BC bue

” beant



                                                                     

LII’BER Lei 33
beau b.afi EF muioreni:».babebunt etiam ungu- 4

[ont A rnaiorem angulo D, qui ab aequalibw -
refit? Comprehenditur. ’

Nam fi ang. A non maint efiquamD :aut
oïl A;D,autA(D. Sed fiA:D: la site. 4. x.
BC:EE; contra hypothefin. Si ang. A(D:
cri: Y BC( EF; etiam contrahypothefinwûç 1, .
Ergoqngf. A)D. Q.E. D. t e

PROF. XXVI. THEOR..
Si duo triangula ABC, DEF duo: angulo: R,

ACB,duobu.r ungziIiIEF uequulee habeant, al-
terumeulteri’, unumquezlatw- uni [ami atonale, i ’

ne! quad uequalibw ’adiacet ungulie, nef quad
uni aequuliwn angulorum fibtendilur: 69’ reli- ’ i *
qua laiera reliquir Iateribu: uequaliu, alterunl ’
alteri, .6? reliquurn. angulwn BAC reliquo D

aequulem hubebunt. l

&ÆBÎHcÈ-»’
a t.Hyp.SitB:E, ACB:E,& BC:EF.

. Dico AB :DE,& AC:DF, de mg. BAC *
:D. Si enim non eff AB:DE, fitelterutra
AB)DE, de fiat’BGzDE, & îungatur 6C4. a. L
Quoniam ergo BC :EF,& BG :DE,&ang.B
:EwritchsanEzëACB. Q.E.A». ,3 4. ,-
I z. Hyp. Sit ABzDE. Dico, fore 8C2; -hyp.-

EF. Ô! AC:DF,& ang.BAC:D. Namfin. 9. ax. -
dicaturBC)EF, ponatur a 3H: &duca-
tur- AH- Et qùia ë AB:DE, 8c En: EF,

B 4 &ang.



                                                                     

au. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

&ang. 83E; ait! mg. BHA :F :AQm
Q.E.A si. Ergo BczEF, ideoqueiôz AC
:DF. &ang. BAC: D. E. D. 4

’ PROF. XXVII. THEOR.-
” Ë B i I Si in dual "au: lima:

V GAB, CD rafla liner: EF
f A i . ’ inciden: alternai unC FA D Je: A EF, EFD ânier-g;

uequale: fiœrü: pouliche and reflue Iineue

Si fint patafiolas: produâee, ad

A

i. 34. def. alternant!» putain ’ conumiant, volutinpun-

a. 16. I-

n. 15. 1. a;
. .1. 31K.
F27-J.

’i Le. ËîtçrAGH 4.43611; exit. ablatqcoshmp:

Go. G» Ergo mg. AEF extra triangulum
EGF tuait)! lait internoEFD; contra hypo-

. (be-fin. Ergo ixia-(ID faut ’parauehe. Q. E. D.

’ Ç PROF. KXVHI. THEOR."
’ 5’: in dan: lime A3,
A G ’ B CD refit! Iineu EF inn

v ’ tiden: ambrent an-
guimn EG x interiori
Eîf appnfito and cardent

parte: EHC uequalem,

. w ficerit; veI inleriure:63311:! Main»! parte: AGH, GHC duobux "Hi!
fignoler: reflue lingueAm 0D errent inter je

paralfelae. Ai. Hyp. Qui; mg. EGAzEHC z eritëd:
mg. BGl-I :7. EHG alterna. Parallelae igiturë
l’une reflue AB 6: CD. Q.E. D-

z. Hyp. Quia ang. AGI-1.4: GHC z: z re«

’ D

m



                                                                     

a» ’ A .L l B E R l. -:s
ni AGH, ang.-BGH: î mitera» GHC. Etc a; r. aux.
se? A3. (ID font parallelae. Q. E. D. p.27. x.

- , once. xxxx. THEOR.
In paralleiu: "au: lima: AB. CD refiapiguu

finet: EF imidenr, Ü alterna: ungulox BGH,propofizz.
’GHCA inter je tiquai", 89’ exteriorem EGA
interibfiffi’ oppofito ad amie»: parte: GHC
uequu’em. Üinteriom- ad perdent paflervAGl-I,

i-GHC Mu: "en: «qui!!!» ’ o’

Si enim mg. 8GB ô! GHC broquilles fint:
site: a. gnBGHmaiœ erit. Ergo crie? BGH .. 4, u,
ri- AGH ) GHC -l- AGH. Sed BGH -i-

A. 3* a mais. Ergo ang. GHC-i-AGH r. 13. 1V
(gis. Quarts i reflue AB, CD produ-ç. Il, u,
&ae us «A cancanent, ideoque ’ non n34. defi
arum patafiolasse. Quod efl contra hypothe-
fin. Ergo ang.B,GH:GHC. Ergo quum t
ang. EGA’ z BGH, erit etiam" ang. EGA a: fr 15.’ x.

GHC. Pline?a ang. EGA-i-AGI-I : AGI-1"- 1- Px-
--t--GHC. Sed’ang. EGA 4- AGI-1 z 2 re- 94’ W

ais. Ergo dz’ang. AGH-i-GI-lçraz te.-

. (2.13.1).
B ’ ’ - * Sabot. Hincomnepmb

c lelogrammum AC, habens
 A D vnumangulumreéîtumA.efl

teéîangulum.

Hindi-le 13:14 Maths. Ergo quum A. re- x. 29. x. l
audit. Regain reflua de exit. Eodem argumenta 41.3. a.

D 8: C reEh Iam. . . I ’B ’ s A PROF.



                                                                     

m2931.

9.!.314

- I.3I.l-.
Ç. 29. I.
3.2. aux.

èfi

de

.26 EVCLIDLS. ELEM-ENÏ’.

PROF. wXXX. THEOR. ,
Quae AB, CD, enfeu:
B reflue lineue EF parulie-

’ F. hefunt,ÜùiÎerfifunl

.. parallelae.

- mêla 6H1. . Et quia AH,
EF palanche, faut: " ang. AGH: GHF.
Rnrfus quia EF,CD pataudes: mg. HID:
GHF. Ergo ü mg. AGH :: aboma HIE,
ideoque-P reûae AB, CD paraflelae. E. D.

P R0 P.uxxx1; Paon-L. .

E Par dutwn punflumÏA-
Ë-Iîldutue reflue lineue BC
- r b parallelam reflum lingue

Sumaturin Punûum quoduîs gélin-
gatur AD, & fiat ang. ’Y EAD:AD C, 6c

ï .producaturEA" adF. minime, ne Paral-
chae. Q. E. F.

PROF. XXXII. THEOR. I
" , Omni: triunguli ARC

E une latere 3C ,praduflo,
exterior ungulu: ACD an-

B o guli: duobu: inferioribu:
89’ qopofiti: A, B. efi uequalir; Ütrianguli ire:

A

interi’ore: ongulé A, B, ACB duobw refli:fimt e

aegualer. " ,Dùcatur enim Pet- C ipfi AB A Parallela CE:
’i de cri: ang. ACE :ÇA; item gang. ECDiB.

Quatre” ACD: A 4-3. Quod erut vnam.

, Iam

Incidat enim in. d



                                                                     

’LIBE’R’I. ,37

Iam addito communi angulo ACB ,. erit .
ACD-F ACE z: * A-’-l- B 4- ACB. Sed ACsz’ax-
-le-AC,B:: 9 z mais. Ergo &’anàuli A-t-Î’: à:
BH-ACB: 7. reEfis. Quod. erat alterum. I ’ .

’ Sabalia.

l. Tre: 5mn! anguli cuiusuî: triahgulî aequaîel
fun: tribus fimul cuiuscunque alterius. Vnde

2. Si in vno triangule duo anguli (au: fipgulî.
,aut 51112111) aequ’aleà fintvduobus angulis in altero 

triangule: etiam rreliquqs relique aequalis en:
Item, fi rduo triangula vnam angulum mi aequalem
habeant: reliquorum flamme aeqnam-ur.

3.111 triangulofivnns angulus-xeétus fit: reliqui

vnam reâum conficium. ’ v
4. Si in ifofcele angulus,aequis cruribus conten-

tas, reâus efi: reliqui ad bafin fiant femireâi.
g. Trianguli aequilateri angulns fuit du: tertiu

vnins rem. Nam à 2 reEt. 1:; mai. I î
6.Hnius propofizionis bpneficio, ’cuiuslibe! figu.

ne reëh’lineae tara inferni quam’exœrni anguli
que: macs conficiant, innotefcctper duo feqnentia
theoœrnata.

WMIfiIiflI gugufituùtsémque figura: mailing.
cenficiunt bi: tu; "des, demi: quamor, quotfum

litera figura, ’Ex quouistunad intra figuram ducamnr ad
omnes fignrae angulos mène, quae figuram re-’
folnent intot triangula,- que: habet lattera. Quare
qunmvfingulg .trîangula conficiant» duos reflex:
omnia muni cénficiexit bis rot, refilas, que: fun:
latent. Sed anguli cirez diéfum panama cqnfi-.

l ’ cum!



                                                                     

si 29. L.1-

A. 4N457. x. Ï CBD, ideoque P4 mâae-AQBI BD pianola:

. axant. Q. El). -.

I.

à: EVCLIDIISELEMENT.

dune quatuor naos. ’ Ergo 6 abonnions trian-
gulornm angulis dan-m auguloa circa id panama:
anguii reliqni, qui com mon; magmas fignrae,’
conficiunt bi: to: macs, mais quatuor, que: fun:
laiera figurae. Q. E. D. ’

Hinc omnes eiusdemfpeciei reaiiineae figura
îlçqualeshabent. wigwam fumas.

Ïbeor. Il. à
Î A. 0mm fiant canerai tumuli amarina! figura.
refiiliuue confiant gantant "au.

Nul finguli internai figura lagmi, mmfmgnlis
externis, canficiunt dam mans. Ergo intemi
final omnu,cnm omnibus Gina! mania. confi-
ciunt bis to: re&os, que: fiant latex: figura. Sed

-(vt modo oflanfnm et!) imam final omnet etiam.
cum qunuOr mais, ."eflîcinm bis t0! naos, qui!

du: lutera fignna- Et a enterai angon quatuor.
mais! aequuunr. Q. i D.

Hinc cannes, minoennqne [pâti mimine":
,fignraelaeqmlu habent’ amoral: mgnlom
Imam.

PROF. XXXIII. THEOR.

B A. QMS rafla-AC, BD
S aequale: Ü par-allah:
D C AB,CD ad eadem par-

i m toniungunt, flafla d’un [un «que!!! 89’

mandas;
1ungaü1r enim BC: &quia * mg. AEC:

- BCD, 8: Perhyp. AB: CD, 8: latus BC
L commune à, eûtA AC :8 D,& mg. A CB z

PROF.



                                                                     

LIBER I. x :9;
.PRO Pi XX-XIV. THEOR.;

, Parallelogmmarumjjvatiom .ABCD tu»:
lutera oppofla (AB :CD, AC :BD ), çùam’
auguli oppnfiti (A :D, ABD :: ACD) inter

fi casquait"; .5 gojàIdiameter BC bifizrz’am
fêtat. ’

Arallellas,i.erit gang. DBC :BCA. Et latus BEC.

CD, & mg,A:,D. Et quia erat mg. ABC
:DCB, &ang.lDBC:BCA: toti ang.*r:2.ax: ’
ABD, ACD aequantur. Denique, quum’fit
AC:BD,&BC lattis commune,&ang. BCA

Fig. prop.
33-

QuoniatInAB, CD pqràllelaq i Îunt: Ï erit). hyp.
mg. ABC:D’CB. Rurfus 0b ’AC. DE pari 22- IN i

. efi commune. Quare° AC 28D, & AB::Q. I. I

z: D80: nota e An. ACB. BCD neqmnmng. 4; 1.

I Q.E.D. J’ Audin»). . - .
and quadrIImntm A BD C, babas: bien up.

"fin «gadin, yl pardlelogmam. m
Nam pers. z. ang; ARC: BCD. Ergo ’ A3, a. 27. t.

Ci) pàralleiae Iam. Eadem ratiche au . BCA:
DBC. Quare AC, BD etiam parailelae mu. Ergo
ABDC ei’t parallelogrammum. Q.E;D; .

B HEM expeflitius petA4 E q: dàtuin punâum C da:
- C fi- tae redue AB duce.tût paraiIeia CD. Sti-

me in A8 qnoduis plméïum E. Centris E G: C. i
immaîio quouis. du: sequoias meulon F, D,
Centro veto F, Ipatio EC, duc circulum FD, qui
priai-cm. CD feeet in D. Exit duéh CD paralsq
lela. Nain, v: mode demonfiratum cit, ECDF

en Pgr.a lirions;



                                                                     

Un in
D- F

vos?893?SUN-o

3o EVCLÏDIS ELEMENT.
mon xxxv; THEOR.

D E T Parallelogramma ABCD
57 EBC F,9fi4per eadem

’ - G aafiBc, 6j in me"; pu.
B C ralleli: AF, ne tûifiituta,
inter jà finit aequah’a. t .

l Nam quia ABCD, EBCF PgraTunt: efi ’ I
AD :BC:EF.i Acide communem DE, 8:.
cri: ’AEzDF. - Sed &’AB: DG, à: ang.

A:° CDF. Ergo A ABEzflA DCvF.
. Auferatur communeDGE: érîtîô trapezium’

ADGBzEGCF. IAdde commune: BGC:
erit T Pgr.ABCD:EBCF. Q.E. D. -

’ Reiiquorum «funin, fi Ein D, vel inter D &A
candir, non diflimiiis,-fed fimpiicior &facilior dt

demonfiratio. , ,PROF. xvxvaI. THEORÇ

i ,1) v E H Parallelogram-

s?
W

W3 i
Hue

in as. r-

fi. t. 1x,

I ma ABCD,’ E

w F G H , fiparaequalibu: bafi?
au: BC, FG,.69’

B C F le in finît»: paral-
lèh’: AH; DG coqfliluta, inter jèjËnt’aequai

1511. q A i Ç h. Inngantur enim BE,CH. thuîà pet hyp;
. BC:FG:-J’EH; BC & EHfunt aequales.
° Sunt veto &parallelae.(hyp.). Ergo ’BE 8:

CH quoque funt-aequaies au parailelae. que
se EBCH e11 Pgr. à aequale a Pgro ’ABCD.
Sed ca etiam à Pgr. EBCH’: Pgtb’ EFGH.
ExgofirgmBCD 2: EFGH. Q.E.D. -*

l 1-. V P R OP.
mW! -.... flii-i .



                                                                     

’Afil-ID

» [il B En I; gr
mon xxxvn. THEOR..

A D F Triangula ARC;DBC. fupzr eadem
: w bafiBC. yin iirdem

B . C v parallali: AD, ne
confiituta, fimt interjè aequalia.

Producotur V AD in E, F, &ducatur ’ BEv. r. poli;
Parallela CA, & CF pareil. BD. Erit i Pgr. à 3L 1°
BCAE :DBCF. Sed AABCC:;,Pgr.” 35’ P
BCAE, item A DBC :à Pgr. DBCF. Erg); 34- x.

AABC’IzDBC. Q. E. D. u. 7. a.

PROF. XXXVIII. THEOR.

niangula AEC,
DEF, fitper biffin:
dagualibu: BC, EF,

c E 65’ in iùdem parulie)
li: BE. AD conflituta, font inter fi maqua-

. lia. I v V v i.
Ducatur 9 CG ipfi RA, 8: EH ipfi DËpa-.&.31. 1.

tallela. Pgra. ergo funt ABCG 8c DFEH, & ’
i aequalia. i .Sed A ABC ” efi à Pg’ri ABCG,:. 36. 1.
:6: A DEF efl g Pgri DFEH. Ergo a A AEC... 34.. z.

:ADEF. Q. E. D. î I a- 7-. a»
’ ï 1’ Scbolium.

r Si bafis BC o EF: ligner A BACin EDF.
Et fi bains nenni: exit A BACi’A EDF.

PROP.



                                                                     

vu:w»:. 1.1.
. .1.YPi

Il.
. 8X.

9m

et!

93... EVCLIDIS ÉLÉMENT.

mon xxxrx..THEon.
’- y 11T. IaABC,DBCI

- w...D C . bayé" 8C, ad simien:
parte: cmfituta, fun: in iisdem pardeli:

AD, BC. . - I ’Si enim AD, BC non font paraileine: 3x1-
catur par A Ïpfi BC paraiMaW AE,&. duettur ’

E G. quareABEC:’A ARC: 5 ADBC.
Ergo ’ trinngula B EU, D 3C mquaiia font.

Q.E. A”. ofiendnmus, ne evliam
, ,aliam parallelam die paletot r Al).

ç. 31. r.

t. 37. Io

f. &1.38.
v. 9.1:.

Ergo AD efi ipfi BC paraliela. Q. E. D.

PROF. XL. THEOR.Trianguh ARC, ne);
A Il aequafid; fifi" mafia: B C,

CE f aequofibw, Ü ad ear-
dmpnrte: confliuta,fimt in

; C E iirderri iparaleli: AD, BE.
Sin minus: ducaer pei- AipfiBE paral-

lela AF, 8: iungatur FE. ErgoAFCEmf
A ARC. Ergo .8: A FCEI:*A DCE.

QEAw i ’P ROIP.XI.I. THEOR.

. A -. D F Sparallelngmmun
’ p7 A B C D. Ü m’agulum
a . DE C tandem habeant

B C BC.fintque in ü!-âm parallzli: AE. BC : parallalog’rammum
ABCD ipjçn triangqlî EBC dupjm tarit.

t Pull) in eadem rem pofiIiBU

- Ducaturt

à



                                                                     

. V z .5,:LIlBERIr.I 33
Ducatur enim AC: 8c èrit 9 A AEC :1344; 1,

EBC. Sed Pgr. ABCD cil 76 duplum A74 34. 1.
A13 C. Ergo Pgr. ABCD efl 4’ applum A41. z. 6:6.

EBC. Q.E. D. un i
PROF. XLII. PROBL.

Data triangule ARC aequale parallelogram-
muni coqflituere in data angulo rtfiilïneo D.

A ï 1* r GH- Secetur BC bi-
fariam " in E, &N» Io. I.

L D ifiat ’° ang. CEFü-23- L

R v E . C z D. DucaturAG le ipfi BC, & CG ipfi EFparallela. Efitflsaï. I.
FECG Pgr. aequale A AB C.

Nam duaa AE, erit ’Y A ABE 2A AEC?” 33. L .
ErgoAABC 8 : 2 A AEC :s Pgr. FECG. 5’21";

. Ergo ëPgrÆECG :AABC. Q. E. F. ’4oi ’
Ç.ItaX-V*

PROF. XLIIL THEOR.
B i F C la omni parallelogmms

a " "la AB CD complemznta
EF,DK earum, quae tira:
diametmm AC fimt, 1m- k

A G . l railelugraMMDrum E G. i
FH, iftflfimt aequnh’a. i’

Nam a AABC:AACD. Et quia etiam, 34; 1,
EG 8: PH fun: Pgra, quorum dialnetri fun:
AK, KG: erit fimiliter A AEK :- Auge,
a: AFKC: A KG H. Queue 9 AAEKai-S. 2. ax.
FKC: A AKG 4h KCH. Ergo i reliquumh 3o m
Pgr. Blîzreliquo KD. Q. E. D. D

I , C q PROF.



                                                                     

à. 42.1.

1.29. I.
gainait.

v.4.3. I. i
à. confit.

nm E.

34 EycLIms ELEMENT.
TROP. XLIV. PROBE.

F E K

H B N. Âd datam raflant [imam A3 data triangule
C arquait: paralh’logrammum applicare in data
angqu reflilineo D..

Fiat ’* triangulo C 2 Pgr.AEF G in an-
gulo GAE, datoD aequalî, & ponatur AE in
direüum ipfi AB, 8: producntur FG ad H, 8:
par B ipfi FEi vel GA ducatur parallela EH,
8: iungatur HA. Et quia ang.EFH-l-FHB
:: A z mais, ideoque ang. EFH-i- FHIAR
z mais: reüa HA produâa occurretP Pro- l r
duâae FE in K. Per K a ratur ipfi FH vel
EB parallela, quae mais GA, HU racinais
occurratinLôzM. Dico, AM e e Pgr. de-

fideratum. ”Nam ’ Pgr.AM:AF5:Ao C. Etang.
LAB : GAE : Ë D. Ergo ad datait: reEhm J
AB in dato angulo D applicatum efl Pgr.
AM,Ltriangulo C aequale. Q.E.F.

PROF. XLV. PROBL.
4 Data refiilineo ABCD maquai: parallelo-

grammum raffiner: in data anguJo "aili-
l

Daturn

.---- ..,. .

v,-



                                                                     

, ’17

LIBERI. 3,
BC GHLIZ..-
A , D . F 1 KDatum reûilineum refolue in triangula BA

D, BCD, & fac ° Pgr. FH z A BAD, ita vt °’ 42. 1..
ang.F:E. Deinde ad HI fac a"Pgr. HKzr’ 44" 1’
ABCD,vt date angulo E aeqnalis fit HiK.

Quia aug F: E :2 HIK: erit ang. F --l- .
Fil-I z e HIK-l-FlI-I. Sed F-i-Flflzfe- 2. ’ax.
2 mais. Ergo 7 8: ang. HlK 4- FIH z z "49’ 14
mais, 8: 1K efliin direÉtum " ipfi FI. Ergo in
mg. HIK: ’ alterna GHI, &adeo ang. HIK . 4. .
-i-IHL:6’ GHi-i- IHL. Quare quum fint
ang.HlK.-i-IHL: °’ z reâis: erunt & GHI
-i-iHL:T 2 reflis, & èrit " HL ipfi GH in

v direûum. Hinc, 0b GH,FKparallelas flet-4.. ahan
iam GL, FK Paraiielae funt; nec non GF, LK 8c dem.
eidem 4’ H1 parallelae,ipfae x funt parallelae.x. go. 1.
Ergo FGLKefl: Pgr. & 9 quia F H :AABD,
8: HK: A BCD: tomm Pgr. FGLK :: e toti
reEÏHineo ABCD. Q. E. F. ’

* Sabalium.
C H’E

va. a E
Hinc facile inuenitur exceflhs HE, quo maili-

neum aliquod A fuperat reflilineum minus m-
mimm fi ad quamnis re&am CD aflplicentur Pgr.

DF:A, écuma-B. . o
C z PROF.



                                                                     

.44. 114.1.
1.1.3. I.

a: 31. l.

a. 34. 1.

y. I. a.

3.6 ’EVCLIDIS ELEMENT.

PROF. XLVI. PROBL.

C .14 data rafla lima1 A8D Equadratum difiribere.
Ducatur ex A in AB Per-

pendicuiaris ’4’ AC, in qua

ca iatur " AD : A13. Par
A BD lipfi AH, & pet B ipfi AC

ducantur ’ parallelae DE, BE. Erît BD qua.-
dratum, a data rafla AB defcriptum. ’

Efi enim BD parallélog-rammum. Ideo & 13

AB:DE, 8: AD : E13. Sed AD : A8.
Ergo Vfingula’latera AD, AB. BE, DE inter
le aegualia funt. Quare BD efi quadrilate-
rum aequilaterum. Et quoniamBD efi Pg’r.

à.fch.29.z.habens vnum reâum angulum A: 3 angulî
reliqui D, E, B etiam re&i erunt. Ergo BD

s. 29. dei e’fl * quadratum. Q. E17.

* SclJOIiam. VEodem mode facile defcrihes reâangulum, quad r
[ab dans duabus mais contineatur.

PROP. XLVII. THEOR.
Inreôïan Mir v

G: H trianguli: AgBC
quadramm BC’

KED, quad gla-
’ ’ ter: BC "314m
c angulum’A fib-

iendente de cri-
bitur, aequale a

quadratir B ,w
CH, quae a Ia-i

, D L E imbu: AB, Ac.

1 i refium
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LIBERI. - 37
’ reflua: angulwn comprehendmtibu: , de cri-
..ôtmt’ur. i

Per A ipfi BD vei. CE ducaux-ë paralielaê. gr. I.
A AL, & iungantur AD, FC. Quoniam ergo
vterque ang.BAC, BAG mais cit: AC & ’
-AG arum: "in direEium. Eadem ratione au. x4. 1.
EA, AH faut in direEium. Iam ang. DE C

A :SFBA, ideoque ang. DBA:’FBC, &3.Io. 1x.
-DB:*BC, ac B A : FB: ergo A’A ABD’-2-3x-
:FBC- Sed Pgr. BL,. quad cum A A81): 2915*5-
cit inaeadem bafi BD 8: in iisdem parallalis ’ 4’ ’

B D, AL, 4k duplum F Ai ABD ; & quadra-:4. 41.1. i
mm B6, quad cum A EBC et! in eadembafi «

v F3 8: in iisdem parallelis. F B, GC, efl P du-
pium AFRO. Ergo ’Pgr. BL:BG. Simiæ-v. 6. a.
liter (mais AE, BK, ofiendetur Pgr. CL z.
CH. TotamJergo Ë quadratum.BCEIl:z.2;jx.
quadratis BG-i-CH. Q. E. D. v

B Schumann.

. Ho: nobiliflîmum ô: vrilifiîmnm theorema’
ab inuentore Pythagom Pythagoricum dîci me-
ntit. Eius beneficio quadratorum addirio ô:
fnbtraEtio perfidtur, quo fpeélant duo fequemil
problemata.

C 3 Problcma



                                                                     

83 EVCLIDIS ELEMENT.

Problema I. IDari: quarante
que quadratis, v-

, Inum. omnibus ne-
quale conflituen.

Dentur qua-
drata tria: quo- 4
mm latera fin:
AB, 3C, CE.
Fac °ang.re&um I
F BZ,infinita ha-

. bentem latere, in’ eaqne transfin-F A E B BA,& ne, s:
è.47.1. iunge AC: erit ’r A Cq z ABq 4- BCq.

’ r Tum AC transfer ex B in X, & CE tertium
ilams damna transfer ex B in E, 8: iunge EX:
erit ’EXq : E Bq (vel CEq) 4- BXq

,4, u. (vel ACq) z f CEq -i- BCq -l- ABq.
Q. E. F.

.c 11.!.

Problema I I.

Dati: dauba: mais ino,
aequalibu: AE, B C, ex.
bibere quadrant», que qua-
dramm Imaiari: AB exce-

A .B C dit quadrant»: mimis BC.
Centro B, interuallo BA defcribe circulum.

Ex C erige penyendicularem CE, occurrentem
peripheriae inE. Ducatur BE. A Erit BEq

a". x. (vel BAq) : r BCq -i- CEq. Ergo 7
r. 3.1!. BAq - BCq z CEq. Q. E. F.

PROF.
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L’I’BE R .1. . 3,

PROF. XLVIII. THEOR..

Si quadratum, quad defiriôitùr ab m0 BC .
Iatarum trianguli AEC, (laquai: fi! gaufrait);
quae a reli’quù trianguli Iatcribu: AE, AC de-

firilmnfur: angulus» B AC, a reliqui: duobu:
trianguli Iatm’bur- AE,. AC www, re-
flux ait.

D .Ducatur enim ” ad’ AC", n. 1,
PerpendicuÏaris AD,8:fiat

AD z AB, 8: iungatur
A . DG. ’

C Quoniam- ergo. DA z:A8: erit 8: DAq :ABqI, ideoque DAq
4-ACq :9 ABq-i-ACq. SedDAq-iv-o. 2.x.
Aqu-J’i D Cq. &AB’q-l-AC qzq’CB q. z. 47, L-

Ergo.DCq:CB.q, ideoque-DC:CB. Hincdl. hyp.
quoniamAD : AB, 8: lattis AC commune: h
erit"ang*.BAC :CAD. Reaus autem OR". 8- I-
* C AD. Quai-e 8c ang. BAC retins eflfiIO- dei

* Sclwlium.

Summm cil in demonfiratiane, ex e0,quod
DA: AB, fequi DAq : ABq ; 6: ex eo,quod
DCq:CBq, fequi DC : CB. Hoc veto mani-
feflum fier ex fequenri theoremate.

C 4 Tbcorema. -



                                                                     

4o EVCLIDIS ELEMEN T.
4 ’ Theorma.

E PH G 019 a
. N u.A BC 13110.18:

Lituanien râlant» acquittât!» A8, CD taqua;

lia finir quanta AF, CG. Et quadrataxun
aequalium N K , P M aequalia flan 1429m 1K,

LM. ’
Pro I.Hyp.Duc âiametros EB,HD. Ligne:

m4- là A1325 duploA EAB: 7 2A H01): A ca.
Yoga. Ergo AF:CG. Q.E.D.

Pro mm. s; fieri potefl, a: nomma. i
3.46.1; LT:IK, fitque aLS:LTq. ErgoLS : If 4 æ
51.931". NK: ÇLQ. Q.E. A ". Ergo LMzzlli. 1

4mm Q. E. D. anoix.
- * Saki.

Eodem mode quaelihet reflangula, inter. à
aequilatera, aequalia ofiendentur.

EVCLL i



                                                                     

,E V L I D I s
ELEMENTORVM

L IB E R Il.

a: DEFINITIONES.
*B C 1.0mnepamllefogram-

mum refiangulum ABCD
contineri dicitur firb dua-

.5. . D bu: ruai: Iinei: AB,AD,
quae reE’cum angulum A comprehendunt.

F E K 2. Omnis paralleio-
En grammi F HIK vnum-

I Gy. Mquodque earum, quae

HA
circa H K diametrum
ipfius font , parallelop

.grammorum EM. GA,cum duobus comple-
mentis FB, Bi, Gnomon vocatur. (Hoc en,
figura FHIMBE F vocarur gnomon, item figura
FK 1 A B a F. )

* Breuîtàris gratia lm du: notas in hoc libre
adhibemus.

Rgl. nota: pardielogrammum reflangulum, veluti
Rgl.BAD, lege æaangulnm BAD. A

X indien: etiam roéiangulum, contentum fub
«imbus mais, inter quas haec nota feripra eft.
E. gr. BA X AD indien: reéhngulum, fub
mais HA 8: A!) contention. ’

’ C 5 PRO-



                                                                     

a. Il. I.
(3.3. I.
7. 31.!.

4: EVCLIDIS .ELtEMENlT.

PROPEO SIiTYIO’ I. THEOR.

ÎB D E C Si fint duae reflue 1i-
h naze A, B C, altera autem

G i forum B C fifia fue-
K. il in quotmnque par-

F teIB’D,DE,EC: "57an-
gulum, fil) dauba: "au A, BC contentant,
aequale çfl ü: refiangulir A X BD, -l- A X
DE; 4- A X EC, quae fit!) rafla lima non
flfia A Üfingulir alteriurBC figmenti: con-

tinentur. .Ducatur enim ’a PunEiroB ipfi BCperpen-
dicularis BF, atque fi fiat BG’: A, 8: PerG
ipfi BC parallelafit 7 GH, pet punüa vamp,
E.C iPfi BG parallelae fint DK, EL, CH. Er-

atwwwgc.3i:g1.131-I.:Rg1.13K -l- DL i EH» Sed
a. confit.
a. r.def. 2.qu
11-34. 1.

5. in. ax.

la fBG:A : erithl.BH :îAx B O, 8:
Rgl. BK : A X BD. Et quia " DK: EL
::BG :A: erit Rgl. DL::A)(DE,
Rgl.EH:AXEC. Quatre A X BC :A
XBD,-l-AXDE,-i-AXEC. . Q. E.D.

* Scbalium.
Hincfifimim du." reflue Y, Z, ficenmrque 4m64!

in quorcunque partes; raflangulrm fub Paris taquait
a]! reflungulir jùb partibus.

Narn fin: refila: Z partes A. B, C, 8: reflète

Y paires D, E. QuiaDX Z :DXA-i-
DXB,-i-DXC;&EXZ:E iA, -i-EXB,-l-EXC;&YXZ:DXZ,-l-EXZ:
crits’YXZ:DXA, -i-D x B, 4- D x c,
-i-EXA,-i-’E x3345 x C. Q.E.D.

’ PROF.

«N.



                                                                     

La I B E-R I. 4.3
PROF. Il. THEOR.

A ’ C B Si refialinea ABfitetur
titanique in C :flfiangùla,
fil) tata A B Ü vtroque
figmento AC, CB conten-
ta, aequaniur quadrato to-

E F D tian AB. VDefcribatur ex AB quadratum * ABDE,I. 46.1.
8: per C ducatur * alterutri AE, BD Parallelax. 31. 1- "
CF. Efl igitur AD : RgI.AF -i- CD :
AEXAC, in x ce :AB xAc, 4-
A3 X CB, quia A AE z BD : AB. Ergok.29.defx!.
Rgl. ABX AC.-I- AB x CB : quadrato to-
tius AD, ’ Q. E. D.

PROF. HI. THEOR. . y
f). q q Si "En lima, AB fè-

8 tatar vtcunque in C: re-
fiangulum, filb tata AB

I 87’ une figmento BC coa-
P D tmtum, aequatur "fian-

-’ gala firb figmenti: AC,
CB contenta, 89’ praediâïi figmenti CB qua-

drato. -Defcribatuth’ ex CE quadratum BCDE, ".46. I.
8: producatur ED in F, 8: par A altcrutri CD,
DE ducatur phrallela AF. Ergo Rgl. A5):
Rgl. AD 4- quadrato CE. Et quia ’ RE: v. 29.34...
CB: efi Rgl. AE : AB x BC; item quia ’
CD:BC:F efl Rgl. AD : A CX CB.
Quare AB XBC :ACXCB, -i- CBYq.
Q. E. D.

. PROF.



                                                                     

z. 46. 1.

I.
3X.

I

10.379. 5.

.1. 9
05:!
O
en?H

a 43- Il

w, 32. 1.

° ces. r.

à 29- [Q

29. 1.
29.def.r.

.44 EVCLIDIS .ELEMENTÇ

PROF. 1V.) THEOR.
, Si "fia IinmABfice-

. A C B ter manique in C: qua-

[H G 1; dratum tatin: AB aequo-
x tur quadrati: figuratio-

mm AC, CR, Ü raflan-
gulo bi: mutante [ubjè-

. FD E gmenli: AC, CR.DefcribaturE ex A8 quadratum AD E8,
inngatur BD, 8: par C alterutri AD, RE du.-
catur yarallela CGF, pet G vero alterutri
AB, DE parallala HK. Erit ergoi ang. B G C
: ADB. Sed quia’ AD :AB: ang. C
ABD: AD B; quarre ang. BGC : ’ CBG,
8: ideo CB :7 C G. Eii vero" CB :GK,
8: CG: 8K. Ergo CGKB efl aequilaterum.

.Sed efl.quoque 4’ reflangulum, 0b angulum
ARE ’r reüum. Quare CGKB cil CBq. Ea-
dem ratione HF efl HGq. id ofl: " ACq. Et
quoniam Rgl. AG:76 Rgl. GE, 8: 0b CG:
CE, Rgl. AG : ACX CB: exit 8: RgI. GE
:ACX CB. Ergo AGXGE : z. ACx03. Ergo un, : CK 4. HF --i-AG
-i-GE:CBq-i--ACq-i- z. ACX CB.
Q. E. D.

flâner.

Quoniam ang. BAD *:re&o: ang. ABD
-i-ADB:4* reüo. Sed quum fit * AB:
AD, ideoque 0 ang. ABD: ADB; erit mg.
ABD : à resto. Et quoniam ang. BAD re-
&us efizangÆCG etiam * reüus erit. Quare
in A BCG reliquus angulus BGC etiam :

. A ’4’; reüo.M-.::: .-4 .- fi



                                                                     

au :. N-

H:

La BER I.Ç- - 4,3
4’ érafle. Hinc la GC : CR; r8: quia GC «b. 32. à
: ’I BK, ac CB : GK: erit CK aequilate-fi. 6. r.-
rum. Efi: veto &reüang-uium, 0b ang. A BE 1b 34" L.
reüum. Ergo CK cil CBq. Eudem rations

fît. vtfipra. , V l
CoroII. LEx his manifeflum cit, in quadra-

tis Parallelogramma, quae. font circa diama-

trum, cire quadrant. l* Cor. 2. Item , diametrom cuiusuis quadrati

angulos eius bifocare. ,° Sabot. Si AC:i AB: erit ABq:4 ACq,-
a: Aquâ ABq. Et contra, fi AB:; :4ACq: »
erit A C : à AB.

PROF. v. THEOR.

Â C D . B Si refit: lima 4
AB fiœtur in

P argaalia AC, i
[fi M CE, Ü inargua- v

» L N j lia AD, DE:
K O refiangulu mE G F AI) x D 3M
inaequalibu: toiturfigmenti: contentum (ma cum
quadran reflue CD inter punbîajèfiionum aequa- t

tur quadrato dimidiae BC. .
Defcribatur 3 ex CB quadratum CBFE,a. 46. L:

iungatur RE, 8: par D altemtri CE, BF paral-
lela DHG, ac par. H altemtn’ AE, EF paral-
lela KLM, ’per A denique alterutri CL, BF
patafiola AK ducatur. Et quiat CH]: HF : u. 43. r.
erit ë CM : DF. Sed CM : a AL: quote ê- 2- ax-
AL: DF, 3., addito commuai CH, AH (:936- 1-

E A gnomoni



                                                                     

46 EVCLIDIS. ÉLÉMENT.

gnomoni NPO, &, tandem addito commu-
. - - ni LG, AH-F-LG : CEq. Efl autem 0b

’- 142°? DHz-P DE, Rgl. AH z AD x DE, 8: LG
haïriez cfl’ âLquICDq. Ergo ADXDB-è-

fchol.48.1.CDq: CEq. Q.E. D.  
’ Scboüa.

1.vHoc theorema paullo alite: fic efi’ermr: Re-
âaqgulum fibfumma A D 69’ anfiû DB Juana.
1:84:11»: AC ( uel CB) &CD , aequamr dàïérenriae

Wdrazoyfm ex ipfit.

2. Si AB aliter diuidazur,  propiu: fiilicet punch,
Æifiâionis, in E: dico AE X EB   AD X DE. Nam

AE X EB 4- Cqu’ËCBq I
1.5.3. : :’ AD)(DB-i-CDq. (:D

Ergo quum CEq (’ CDq: I----f--H--1
Jus-ax- exit ÀAEXEB ADX A E B

tv DE. Q.E. D.  
3. Hinc ADq-l-DBq  AEq -l-EBq. Nam

v.4.2. ADq-F-DBq4-2ADXDB:FABq:F
. AEq-FEBq-i-zAEXEB. ErgoquumzAE

X153): ADXDBzerit ADq-i-DB AEq

-i-EBq. Q.E.D.   l
v. 3; un; 4.1i: quibus final patet, efi’e ’ ADq4-DBq

-AEq-- Enq: 2 AEXEBÏ-  : Aux
DE.

PROF.



                                                                     

L" 1 BC E R IL 4:7
PROF. v1. THEOR.

C B D Sirefia liardAB ficetur bi-
N lfariam in C, (î

CK L . H îlIi "En quae-
O maque limez: BD

in direfium ad- ’

k ü:iatur: "fian-
E G F gumm AD X

BD wattman: fub camplfifa ex tata tu»:
adiefia Ü adieâïa , vna cum quadrato di-
midiae C B , uquatur quadrato compcfitae
CI) ex dirm’dia 87’ aditfia tanguant 1min: û-

naae. .I Defcribatur ex CD quadratum CD FE,
iungatur ED, per B alterutri CE, DF; fit paral-
lela BHG, 8: par H ipfi AD vel EF parallela
KLM, 8: adhuc perA ipfi CL val DM paral-
lela AK. Itaque quia AC 2 CB,Rg1. AL:

. 5 CH: ’HF. Addito communi C M, eritë- 36. 1.
AM : gnom. NPO. Atqui 0b DM "  43- I-
:D B cf: AM :AD X DB. Ergo AD” "tu
x DE r. gnom. NP O. Sed 0b CB r.- cr.
LH, efi CEq : *’ LG. Ergô AD XDB
-!-CBq”: gnom. NP O el- LG z CD q. C

Q. E. D. l

PROF.



                                                                     

W

Ü. ’43. tu

T. 2. 3x0

a. r. corol. quum*’ CF fit CBq , & hinc BF : BC: erit.

4.2.

o; 3. as.

4g EVCLIDIS ELEMENT.
’PROP.’VII. THEOR.

B C. . A Si "au [inca ABfiœ-
L fur vtcunque in C: qua.

dmta tatin: AB Üvniut

F GK
efigmmlir BCfimulfilms
tu aequantur raflangulo

M z AB X8 C bi: contenta

to, ana cum ACq quadrato

N D religuijègmenti.
’ Defcribantur enim ex AB quadratum AE,

&in eo reliquae figurae, vt antea. Quoniam
AH: f HE :îerit 7 AF :- CE, 8: AF-Jr- CE
:2AF.’ Sed AF-i- CE: gnom.KLM-l-- V
CF: ergo gnomon KLM -I- CF: 2 AF. Iam

z AB X BC : z AF.ideoque gnomonKLM
4-BCq: 2 AB X BC. Ergo addito vtrin-
que GN : ACq, erit ABq 4- BCq : z AB
XBC-l-ACq. Q. E. D. F

F * Scbalium.

Hinc qmdratum difl’erentiae duamm reà

Shunt! AE, BC, aeqùale efi Aquadratis vtriusi
que nünus d’uplo reÊtaugülo fub ipfis. Nam.’

ABq-i- BCq- 2ABXBC:19 ACq:

PROP.

[à]: tata Ü difiofi’gmqnt r

.4



                                                                     

LIIBÈR 11. ù 49
PROF. VIII.THEOR.fi4

Sire alinea
’ A C B D A13 fècetur ut-

’ m T mnquein Czre-
Î G. h) N fiangulum, qua-C
S ter tontentum’

I. P y O fubtota A86?une e figmen-

V K tir BC, vna cum
quadrata reliqui

E H L F figmenti AC,
, aequatur qua-drato compqfitae ex tata AB 87 praedifiofi-

gmentoBC tanguant vniu: Iineae. . w
In produaa AB fiatBD: BC, 8: defcriba-

tur ex AD quadratum AE F D, 8: reliquae
figurae defcribantur bis, quae in praecedente
propofitione. Ergo quia CR: BD, & 76 CB x. 34. 1;
:GK, ac BD:KN : erit GK : KN. Ea-
dem ratione PR : R0. Hinc 4’ Rgl. CKq,. 36.1»;
: Rgl. BN, &t Rgl. GR :Rgl. K0. Sed
Rgl. CK : ” Rgl. K0. Quare & Rgl. BN..43, If
:Rgl. GR; ideoque CK -i- BN 4- GRI-l- .
K0 :4. CK. Pdrro GC 36 : BK : * ED,». 1. corail;
& BC:BD; ideoque CG : CB. Sed 8c n 4» 2.
GP:GK:CB. Ergo CG : GP, & Rgl.
AG: 4’ Rgl. MF. Eadem ratione 0b PR
: R0 efi Rgl. PL : Rgl. RF. Quum au-
tem inPgr. ML fit MP : ” PL: erit A6:
RF; hinc AG-I-MP-l-PL -l- RF : 4. AG.
Sed oflenfnm ait, quod CK-i-BN 4- GR -!- F
K0 :4CK. *Quare la totus, gnomon STVIQ. a. un

l. , D :4



                                                                     

se; EVCLIDIS. ELEMEN’T.

:4AK. Sed obBK:BD en: efiAK ’
ç A8 X BC, Ergo gnomon ST V: 4
AB X BC. Deoique quia 1P : 76 AC: efi:
1H vel i IPq : ACq. Quatre le totum qtja-
dratum AF, id efi (A8 -l-- BCq):4. AB
ÉC-f-ACq. Q. E.D. -

PRO P. 1X. THEOR. F
E Î Si rafla linea ÆB
. n 1 jèœtur in aequah’a

F AC, (13,5? inaequa-
t liaAD, DE: qua-

* D B gmentorum ADq 7l-
DBq fitnt dupla quadratomm a dimidia, Ü
a refia inter punfia fifiionam, z ACq-ln z ,

.CDq.
Mu. I.
3. 351. .
a. 31. I.

a. 5,. t.
a. 3. fchol.

3 32.].

9. 29. I.
1. 32. I.
x. 6. I.

Ex Clducatur 7 in A8 perpendicularis, in
[qua fiat 8 CE:AC. Iungantur AE, E B, 8:
V par D ipfi CE ’ parallela DF, V8: par F ipfi
A3 parafiela F G agantur, iungaturque A F;
Itaque quia êEAC:Al5C, &, 0b ang. ACE
reâum, BAC-i- AEC : ” rafla; vterque.
ang. EAC, AEC : à mû. Eadem rations

vterque ang.EBC, BEC : à mû. Ergo t°t
tus Iang. AEB reflus efl. Et quia mg. GEF
:â geai, EGF vero 9: ECB’ : mélo: re-
liquus EFG etiam ’ : à mai. Hinc mg.
G EFzEFG, & n GF :EG. Eadem ratio»
ne DF:DB. Et quoniam AC:CE, ideo-

a,fch.43.1.que A ACq:CEq: erit ACq -l- ÇEq z z
, ACq. Efl ,Vefo.&Cq 4-.CquaAEg. Er-

go AEq

drala inaeqaalium

A-..» «nu-- q...::..---..:M-- AC

:1:-



                                                                     

LIBERRIL-îî s;
go AEq: 2 ACq. Eadem rationç efi EFq
: P z GFq:2 CDq. Quare AEq -l-EFq,u. 47. 1.
id ef’t’AFq:z ACq-l- 2 CDq. î Sed AFq

:FADq-l-DFq : AD q -l- D B q.
Ergo ADq -I--DBq :’ z ACq -i- 2. CDqJ. 2- 1x.

Q.E. D. - q t Ü

I

* Solvalia’m. ,
Amer eiïertur fic: Aggregatumjuadratomm

ex flamme AD (7’ dflérentia DB duarum "(74mm

A C, LCD aequamr duplo quadratorum ex ipfi:

AC, CD. .FROP. X. THEOR.

E, F Si "Ha [incaAB firetur bifa-I
riant in C, Ü fifi

B D rafla. quaecunquev

A I lima BD in dire-8’um adiiriatur:
gaudi-aima tamptyîlael AD ex tala 8’ adie-
fin, 67’ quadratum adieêïae BD fimul finn-

ta jan! dupla (7 quadrati ex dimidia AC,
Ü quadrati compqfitae CD èx dimidia 89’ l
adizfia, tanguam 1min: Iineae. ’ ’ t

Dücatur enim 5 ex C ipfi AD Perpendiçuîs. IL 1. v

laris CE, & fiat altemtri A C, C B aeqùalîs,t,,31, 1,
iunganturque AE, EB, par E quidem ° du- æ. 29. 1.
catur ipfi AD parallela EF, per D,vero ipfi
CE parallela DF. Et quoniam anguli F E C
4- EFD :7 z reüis: ang. FER -l- EFDC

, I D , 2. 2 mû.



                                                                     

t. 5’. I.

I T. 32. Io

Il. 2. 1x.
o. 15. I.

x6. 1.

4;. 34. I.

52. EVCLIDIS ELEMENT.

F z re&.ideoque rec-
flae EB, FD pro-
du a a e c o nue:

D nient 9 ad Parte:
B D. Producantur,
81 conuenîant in

G, & iungatur A G.

Raquq quia BAC: ’ CE A, 8c 0b mg;
ACEreEÏum , EAC 4- CEA:’ rafla:
erit vterque ang. EAC, C E A : à mai.
Eadem ratione vterque ang. CEB, EB : à
mai. Ergo " AEB : mac. Quia 4’ DBG
:EBC, 8: hincDBG: ; mai, BDG ve-
to: 7 ECB : marc.- erit V ang. BGD
:èreËfi : DBG, ideoque DG :: 76 B D. n
Et goum ergo BGD : greüi, ac ang. EF G
: ECD:rc&o: erit quoque "ang.FEG
z; re9ci: EGF, & hinc x EF’:FG.
Parro quia, 0b A C : CE, efl A C q

u.fch.48.1.:" CEq,l& ACq 44-CEq :2 ACq:
a. 47. I. erit * AE q : z AC q. Simili ratione EGq
p.34. 1.8::2 EFq: fi zCDq. Quare " AGq
ich.48.1;(:*AOEq -i-EGq) : 2 ACq-i- z CDq.;

Sed AGq :*ADq 4- DGq: ADq-i-
BDq. Ergo ADq-l-BquzACq-l-z
CDq. Q.E. D.

PROP.

avr
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LIBERIÏ. 53
PROF. XI. PROBE.

- Datam "fiant [imamH ’ r AB ita fatale, w refina-
gulum filb tata AB Ü al-

: taro figmmto aequeturB G . Aquadrato reliqui figmenti.

X Defcribatur 7 ex A37. 46. 1.
* Eguadratum ABDC, flacc- .

turque t AC bifariam in; le. L
, E, ducatur EB, 8: in pro-

* D K CduEta EA fiat EF: ’»EB.:. 3.x.
. ac; defcribatur ex AF quad-ratum. AFHG,

8: Producatur H G ad K. Dico, Ali
itafeüamqfïeinG,vtfitABXBG:

AG-q. . aNamëCFXFA-iw-AEq:EFq:"g.6,2.
EBq.. SedEB.q:3ABq-l-AEq. Ergov.Î°h.48-I-
CF x FA -!-AEq :ABq -i-’AEq, «sa. 47- I.
hinc t CFX FA : ABq. Iam quia’AFL 3. a.
:FH: erib-CFXF-A: Rgh FK.. Efi vero x. 294km:
ABq:AD (per confit.) Ergo Rgl. FK
: AD. Hinc ablato communi GC, erit
FG : 6D. SeàFG efin AGq, 8:, oh BD
:* AE, efl 6D: AB XBG. ErgQAB
XBG:AGq. Q.E. F.

D 3 PROF. i



                                                                     

s4. EVCLIDIS ELEM ENT.

PROF. X11. THEOR.
g "In trianguli: amblyp-

nm A BC quadrant»: la-
teri: BCD, fubtendenjli: an.
gu’um obtufinn A, - main:

. DM quum quadrata laterum
C A AC, AB. angulum obtu-

i fit»: 8A tomprehendentium, refiangulo bi: ton-
tento filb ’vno laterum CA, circa angulum
obtqfinn, in quad. produâïum perpenditularir
BD audit, 85’ rafla AD extra intercepta a

,perpendieulari BD ad ’angufum obtufiim.(Hoc ,

efi: B Cq : CAq-I- ABq 4- z CAX
AD.)

NamÀCDq:CAq-l-ADq-4- iÇA
XAD, ideoqueFCDq-l-DBq:CAq-i-
lADq-kDBq-I- z CAXAD. SedCDq
--l-«DBq ’ :CBq, &ADÉIÀi-DBq:ABq.

ErgoCBq:CAq-I-ABq-i-2CAXAD;
Q.E.D.

PROP.XIII.THEOR.

B IntrianguliwxygoniixABC
quadratum Iateri: BC,]îtbten-

demi: angulum aeutum A,
mina: efl guam quadrata Ia-

C D Attrmn AC, AB. comprehenden-
Hum angulum aeutum, "Bengale bi: erntento

fitb une laterum cirea angulmn atutum CA, in
quod perpendiculari: BD muât, 6j refit: AD
intw intercepta a perpendiculari ad angulum

7 aeutum



                                                                     

ilLIBEMRqII. i V451
acutum. (Hoc efi: BCq-l- i CAXAD:
CAq-FAR?)

Nam à CAq -i-ADq:,z CA XAD 4-5. 7. 2.
CDq;l.hÂinc’CAq -l- ADq-ITBDqî: 20- 2. ax.
CA-t-AD-l-CDq-l-BDq. ilqm’ï,ABq*’47’1°

:ADq-t-BDq, &BCq:Cqul-3Dq. .
Ergo CAq fbABq : BCq -F- z CAX AD.
Q. E. D. *
« n Sabot-Hinc demonflratnr , in omni peut.
hlogrammo A BD C quadrant e diamani: AD,Ï
BC agnelin Je quadrati: laterum fanal filmtit.
N3!!! (mais perpendicularibu A E, B F, efi I . . , g
ADq: 4 DCq- 4-CAq -I- 2 DC X CE, &-e- 12. 2c

A B BCq-F20CXDF:’:.13.2.
CDq-l- BDq. litt autem
CDq : ’ ABq; ô: 0br.34.1. .
ang. A E C : " B F Dm. 10-def-L.
ac ACE : 9 EDF, ac 881°: u’

E C F BAC : ’ BD, en CE: xîï’gàfî

DE: ergo BCq 4-2 DC X CE: ADq-I-
, BDq. ,Qum-eqt ADq -I-BCq-,-l- 2 DCX CEF.2. au,

:- A394- BDq-t-DCq 4- CAq-i-zDCXCE:
a! ergo-’ADq-i-chzABq-æ-BDq-i-DCq-H: 3-4!-

CAq. Q. E. D; A

D 4. PROF.



                                                                     

56 EVCLIDÆLEMENT. un. n.

-PR0P.XIV. PROBL.

B EC i D
*D.ato refiilineo A aequale quadratun: con-

i flituere.

., 45, g, , Conflituatur reûilineo A aequale * Pgr.
’ reËtangulum BD. Si igitur BE : ED: crie

p.29. def. BD quadratum I9 defideratum. Sin minus:
5134? I. erit alterutrum latus ’BE F ED, 8: tune pro-

.y. 3, 1, ducatur BE, donec EF 7 ED, 8: bifefia a
6.10. I. BF in H defcribatur circulus interuallo HB

vel HF, 8: producatur DE in G. - Dico, fore
EGq : A.

ou. 5’. ’2; Nain iungatur HG: 8: efl ’ BE X EF 4-
g.xg.def.& HEq:HFq :5 HGq. Sed 0b ang. HEG *
f5 48’ I. reflummfler HGq : EGq LI- HEq. Qua-

g-Iïchf3- re EGüq 4- HEq :tBEx EF -l- HEq,
L755. ’ atque EGq: ’ BEX EF. Efl autem ob A
MAX,» EF: ED, BE x EF : Rgl. BD : A A.
a. confit: Ergo EGq:t A. Q.E.F.

:942: EVCLI-
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E V CL I D I S
* [ELEMENTORV’M

LIBER Il].

DEFINITIONES.
LAequale: eirtnli funt, quorum diametri

funt aequales, val quorum lineae ex centris
funt aequaleS.

gere fife dicuntur, qui, con-
tingentes Te mutuo (in F),

A . . .Iam C contingere d1c1tur,
quae, contingens circulum
(in D) 8: Produfla,.ipfum
non fecat.

a z.Circuli C, 8: E contin-
F

H K

B z. Reflex lima AB cirru-

0 Te non fecant. .
4.. In circule aequaliter

N Q dzfiare a centra .G reflue

quando a centra ad ipfas
per endiculares GM, GN

P duëae funt aeqùales.

5. Magi: autem dzfiare a centro G dicitnr
ca OP, in quam maior perpendicularis G Q
cadit. ’

D si A 6.Se-

lineae HI, KL dicuntur. ’



                                                                     

a-sa EVCLIDIË ÉLÉMENT.

Î - A 6. Segmentum ’eircuh’ (il

figura ACBA, quae fub ire-
Câa linea AC 8: Lcirculi cir-

cumferentia ARC. compre-
henditur.

7. Angufu: jègmenti cil
ACD, qui reüa linea AC

8: circuli circumferentia C D comptaient
Kditur. " ’

’ 8. Angulm in figmento ACBA efi, quanti
do in cigcumferentia AEC fegmenti fumi.
tu: aliquod punâum B, atque ab ipfo ad
terminbs’ A, C, vlineae eius AC, quae bafis
cit fegmenti, reflue lineae B A, B C ducau-
tur, angùlus AEC a dams. lineis BA, BC

comprehenfus. lI 9. Quando autem comprehendentes an-
gulum ARC reflae lineae EA, BC inter-
cipiunt circumferentiam AD C: illi rir-
Mmferentiae A D C infiflere angulur A B C
dicitur.
’l . 10. Sebîor etrmli efl, quàn-

’ do angulus EGF ad centrait!
G confliterit, figura G E F G
comenta mais lineis GE, GF
angulum comprehendentibus, 8:
circumferentia EF ab ipfis inter-

capta.

i 12. Sim-ilia circulera»; figmenta funt, quand
angulos capiunt aequales: vel in quibus an-
ggii filât inter fe aequales.

. 8* , a



                                                                     

trenail]. ’ 59.
PROPOSITIOILPROBL.

Dati airauIi A CE centrant invertira;-
Ducatur in ipfo reâa

FAR vtcunque, quae bifece- ,
tur * in D. Ex punâo D a. Io. r.
ipii AB ad restes F duûa (3.11.1,
DC producatur in E, 8: bi-

Afecetur CE in F. Dico,
punËfum F centrum elfe
circuli ABC.

Si negas: centrum eflo G extra reüam
CE. (Nam in ea praeter F nullum 7 eKe-r.Is.def.t.
potefl.) Ducantur GA, GD, G8. Ergo
6A: 7 GB, 8: AD : 3 DB; latus val-08. confit.
GD commune; hinc ’ ang.GDA: GDB.’- 8- I-
Efi er o êang.GDA réélus, ideoque " an-ê’m’defiï"

gulo DA aequalis. Q. E. A 9.. 9.9. a.
V Caroll. Ex hoc perfpicuum efl, fi in circula rafla
lima CD raflant AB bifizfiam à? ad anguloa ne?"
fiat, circuli centrant aflè in fixant: CD. l I

PROF. ILKTHEOR.

Si in airaumferentia air-
auîi AB C duo quaelibet faire

fia A, B fiamantur : quae ,
[A ipjà aoniungit rafla Iinaa AB v

gy Bintra circulum audit.
Sienim non: cadet extra,

E vt AEB. Surnatuxd circulil. I. 3.
centrum p, 8: ducantur reâae DA, DE,

’ DFE.

fit. 101 3:5.



                                                                     

A..- *

ces EVCLIDIS ÉLÉMENT.

* DF E. Quoniam ergo
:.15.’defir. DA :* DE: erit ang.
a- 5  1- DAE: A DBE. thuum

trianguli ADE latus AE
"  I6 1’ A 4è B produâum fit inB: eritF

x] ang. DER) DAE, ergo a!
"4’ ’X’ E ang.DEB) ’ DRE, 8c DE

L191. )?DE. Sed DB:*DE Quart: ’ DF   DE. Quod fieri na
quit, quia E extra circulum cire Ponitur.
Similiter oflendemus, refiam A B nec in cir-
èumferentiam eadem. Ergo intus cadat ne-

cetfe eff. Q. E.D.  
PROP. HI. THEOR.
C Si in circula AEC refit:

linèa CD par natrum E
E Julia reflet": [imam AE,

A . B non dufiam par unirum,
F bg’fizriamjèmt in F: 8’ mi

’ J angqu: rafiot ipfizm fitn-
bit. Quodfi ad argalo: rafla: ipfim ABjêcet;
Ü bjfizriam fitabit. ’

Ducantur EA, E8.

.3415. 1,, r.Hyp.Quoniam AF::FB,&EA:° E8,
or. a. r. &latus EF commune: eff’àng.AFE:BFE,
g.ro.def. r. &ergo e vterque reflua Q. E. D.  

.4

r. max. z. Hyp. Quoniam ang. AFE ::’ BF E, & ’
r. 5.1. EA:EB,& orge T ang. EÀF :: EB F: efi
a. 26. x. *’AF:FB. Q. E. D,

* Corail. Hinc in omni triangula aequilanro 49’
ifôfieli lima rafla ab angulo muid: bificnm Infim

perpen-

me



                                                                     

* C

LIRE-R 11:1". o 6:7
perpendiculari: e]! bof; ë? contra pupendicula.
n: ab angulo venins bijècat (tafia; 19’ perpendi-
cularis e panifia media bafir angtdum ad venin»;
bificat.

PROP. .IVJ THEOR.
in riflait) ABCD dune reflue AC, fil),

non dufiae fer centrant, jà inuicemficmt in E:

fifi bifizriam non fitabunt. n

’ Si enim fieri potefl,

DfitAEzEC,&BE .
:ED. Sumatur 99’ L;
centrum circuli F,iun-

La gaturqueFE. Erit er-
go x ang.FEA mans, x. a. 3.

nec non mg. F E B reflué erit. Quare
exit 4’ ang. FEA: FER. Q. E. A ". 4’- 1°’ ut

v0.9. ax.

PROPOSITIO V. THEOR.

q gamma ABC, 00H
fi inuite": fêtent in B, C;

Ann» cri: ipjôrum idem tm-

B mon.
Nam fi fieri Potefl, fit E commune cen-

trùm. Iungatur CE, 8c ducatur rafla EFH
vtcunque. Erit ergo a, in cirmilo ARC, EF’aJS’ÂGEI:

:EC, 8: inialtero circula, EH 2 EC,ideo-
que EF:.EH. Q.F.N F. 9-943:

PROF.



                                                                     

6.1. EVÇLIDIS. ELEMENT.

PROP. V1. THEOR.
C

y.15.def.r- B
3. 9. ax. Q; E. A3.

PROP. VU. THEOR.
Si in circuli ABCD diamctro AD aliquod

punfium F fimatur, quad non fit centrum cir-
tuIi, 89’116 sa F in circulum cadant quaedam re-

flue Iineae AFD,FB,FC, FH: maxima quidem t
ait FA, in qua cmtrum E, reliqua nero FD.

, minima ,° aliarum autemfimper propinquior FB’:

I ci FC, quae par centrant, maiorqflinmotiore
FC; duaeque tontum aequàle: ab eadtm pun-

.. 80 F in circulum codent ex (maque pane mini-
ma: FD.

" BA,
8.20. I.

;.I;.def.r. K E
ô: 2. ax. V

a. 14. ax.

G F
9.244. D

O

A- calant vtcunque FER.

H z EC; 81 EF latus com-’

* Eadem ratione 8: F’C)FH. A Rurfus quiæ

eSi duo circulè ARC;
CÜE fifi intm contin-
gunt in C: iglorum idoin’

centrant non ait.
I Si enim fieri potefi,
fit earum! idem centrum
F. Iungatur CF, &du- i

Foret’YFBzFC:FE.

i 11. Iungantur EB,- BC,
CE H: Et..quia i FE 44

EBëFB, ac FE -lr- EB
:3 FA: erit FA )”
FB. Rurfus quia E3

mune, & ang. BEF F
CEF: 8&9 FB)FC;

FH



                                                                     

L-I’BER m. , ’ 6.3,

FHr-I-FE).’- EH, a: BD: EH: efi’FH
4m» n. ED, ac ergo FH n 91:1). Man-9.5. 3x.
ma ergo efl FA, minima FD, 8: F B n FC

un, Q.E, n. .
2. Fiat Kong. DEG : DEH, 8t ducaturh 23, L-

FG; etquum praeterea 156in-1, 81 com- , .
munis EF : erif* 1 Omnis autem x. 4. I. I
alia vt FK ant maiôr aut’ minorent A, quam A P" P"-
F G. A Ergo duae amuré aequales FI’I,FGIÎIY tu” 1’

circulum culent. Q. E. D. -- * . « .
DROP. VIH; THEÏOR,

D Si extra omnium
ABC aliquod pouffa»;
D filmait", atque a!»
en ad cinalum datan-
Itar guaçdam reflue Ii«

une. quorum ana DA
N par centrant M Iran-V

foot, reliquat vero DE,
DF, atomique: tarant

., M quidem, quae in conta-
vam rircumfirentiam
radant , maxima a]!

i DA, quae par contraint
* ’ i ’ N’ai”, aliaram autem

DE,DF,DC jèmpn propinquior ci DA, quae
par centrant, maior :fl remotiore; earum ana.
goal: in connexam circumfirtntiam radant, mi-
nima çfiDH. quae in’er. punEïum D 87 dia-

minon HA’iinmiicitur, aliarnm autem DE. v

un. DL.
»vr-,--.--,r- -..--4.«- »,- "MA ’ «a . - )



                                                                     

I

a, Evcums ELEMENT.

propinquior minimae D
H minor (li notation;

le: a punfio D in cir-
culum radant 2x atra-

I. lungantu’r ME,

a MK. Et quiafl DM
4-ME D DE, atque
DM-I-ME: ’ D A z

’ ’ eflDADEDE. Rurfusa a 14’ m quia ME:MF,& Communis MD, 8c ang.
., 24,1, DME n DMF: efl 1mn ’DF. Simi-

liter DF D DC. Maxima ergo ,eü DA, &
huic propinquior remotiore femper maior.

Q. E. D. .
2.QuiaMK 4- DKDFMD, & MK:

r. 5. a; MH: efl DKD’r DH, vel DHF DK. Por-
g. 21. 1. ro quum CDK -l- KM o DL-I-LM, & KM-

:LM: efl DK ( DL. Eadem ratione DL
( DG. Minima ergo efi DH, 8: hnic pro-
rinquior remotiore miner. Q. E. D.

- «23.1. . 3.Ponatur ’ a .BMD :-KMD; &quîa.
1.4. I. a. KM: BM, ac c mmunis DM: cit ’DK r.-

DB. Et 0mois alia vtDN in circulum cadens
n. Fer panant maior efi: aut mino’r V, quam DE vol

tenu. DK. Quare duae tantnm reflaelDK, DE,
. aequale; ex D incirculum cadunt. Q.E.D..

- l PR O P.

DL, DG jèmpor quae

daaeque tonton; oogam-

N que parte minima:

MF, Mo, MG, ML. a



                                                                     

LIB’ERIIIIÜ * a;

PROP. 1X. THEOR:
1’. . . Si infra circulum A’BC .1 .0: H-

B c fiamatur aliquod panama
1.1D, aigu: ab en in rifla.

1 Iam radant pima, quant l
dune reflue Iineae DA,
DE, D C aequalu: pun- :
fiant D, quad filmimr,

A G tri! rentmm rirtuli.
Inngantur enim AE, BC, 6: bifacentur in
E, F, 8c iunâae DE, DF ad K; H, L, G
producantur. Quia ergo A E z EB, E D
î: ED; 8: bafisAD z BD: où 9 ang.,AED°. 8-53 K
:BED. Ergo KH ipfam A B bifariam 81 . l, a
ad augulos reüos 76 fecat, & ergoq’ in KHx. IO-Gèf-f.
cenitrum circuli efl. Eadem rationeôt in MW. c851:
eii centrum circuli AEC. Nullum autem I i i
punflum praeter D commune habent ’ rew- Iâ. Ix-
flae KH, LG. Ergo D efi centrum circuli
ABC.’ Q. E. D.

K

. flûter.SiDnonfît centrumcirculiABC z fitilludL
Ducatur rafla HIDK. Erit ergo DC * 7)” 7o 3o
DE. "sedums: DB A Q. E. A. 1 Il hyp-

PROP. X. THEOR..
A i Cimdm omnium in

G B ,pluribm A quant dauba;
à panai: nonfiecat. i I

Si enim fieri potefl, Il ..
H ’èirculùs’ À BC cirai. . , . , ,.

C 111m BEF facetiînpufi-

E .. &is,



                                                                     

20

7.103 1.

a EVCLIDIS EÆLEMENT.

A i Œs B,’H, G. loufiat- BG.BH bifeEhe fint’ï

in K, L punais, a qui-
Ebus ipfis BG, BH ad

mélos Iangulos duEiac [
H rom AKOC, ELOM.

a. con-.13. C Erit ergo 3 in vtrnque
AC, EM centrum circuli A B Ç, ideo-
que 0 erit centrum circuli A B G. Ea-
dem ratione O cil cengrum circuli B EF.

tu 5-3o F. N i.- ïflûter. h z
41. i o ’Circuli ARC centrum Tumatur Ê,iquod

.G.

. ,,, 15,531], fit O. Iungantur O G, 0B , O H , quae ’
. aequales erunt.’ Erit ergo O quoque cen-

a. 9. 3. trum 3 circuli BEF. Q. EN ’. l

PROP. XI. THEOR.
A Si duo Hindi AB C, ADE

fifi ifltlü whtingant, 87’154-

Gmmitur rentra iglbmm F, H:
rafla lima éraflant» rentra ron-

iungem prodafia in circuloram *
contaâfum A eadet.

C Si negais: fint tcentra F,
H in alia reflet F DG, quae

non cadat in Acontaaum A. lungantur
h 20.1, AF, AH. Erit ergo i A H-I- HF DAF
u. 5. ax. vel FG, 8l proinde r AH ) HG. Sea
MS-defil- AH à z HD. a Ergo HD a e 1-1 G.
P. un. Qi F. N. ’ -- - v a: .

PROP.



                                                                     

* LIB’ERVIvII; 57.,
’PROP. XII.’THEOR. - » . «

- B ’ ’ Si duo circuit"
- I . E ABC,’ADEjèjè

i extra contingant in
A: rafla linea,zpjà-

. rùm rentra con-
; langent, per ron-

. - - tafia"; :trmyibit.
I . Si enim centra F. & G offrant in alia re&a
F C D G, Fer contaËtum A non tranferinte :
alunais AF,. AG. foret, 0b FC z ’ FA,vo15.def.r.
(S; GD :IA G, tata FG D FA,-i-- A G.

A2. , à. 20. 1.A PROP. X111. THEOR. ’
. , i Circulur a cirru-

lum non .contlngit
in pluribu: panât:

* quant nrzo,fiuein-
tu:,fiue extra con-

tingat. h » ”
D i I. Sienimfieri I. q

potefi, conrîngat A

circulum AB D C
’ circulus B E DF. l
intus’ in duobus

rquillais B;D. Sumantur centra horumcircu-
’ orüm ° H, G, 8: iunghafurHG,iquaeProduûa’ro. "1; 3." *

in punflaB 8l D cadet. Sed quia BH C: HD :W- 1 ï- 3-
;.eritBH)’GD, &apotiori BG)GD . wifis-dem.
.yero C&BG,:GD., Q.E.A. i 4’ a 38.

,2. Si fieri Botefi, contingat circulas A OK
Circulum ABCinduobus punais-A,C.extea. . - 353 a

.2 . E a longa-



                                                                     

,« a: EVCLIDIS ELEMENT.

v. 2. 3. Iungatur AC, quae ’ intra vtrumque circuv
,lum cadet. Sed’quia circulas AKC circu-

’ehYP- lum AB C extra " ’contingit: reflet intra
F34M: atcirculum AKC duüa extra circulumABC

a 4’ cadet. Ergo AC fimul intra à: extra dir-

culum AKC cadet. Q. E. A.
PROP. XIV. THEOR.

In rireulo ABDC aequale:
B D reflue lima: AB, C D aequo-

. ’ - liter enflant a centra E. Et
quae AB, CD aequaliter li.

.1 fiant a centra E, fient inter
’D aequnlel. i

’ t Ex centre E ad raflas
i 7 A C AB, CD demittanturx

V perpendiculares EF, EH;
8: iungantur EA, E C.

a. 3.3. h l. Quiaergo 4’AF :FB: erit à AB
: AF. Eadem ratione à CD : HG. .Et

0- 7-83 quia AB z: CD; cri: " AF 2H C. Doin-
a.t;.def.t.de quia AE z 4’ EC, 8c hinc la A E q z
0-fch-48-I-Ec q: erit v AFq -l-EFq : H’c q 4-
7’t7’1;&.EHq. Sed AFq:FHCq. Ergo ’ EFq
a. ajax: 2 E H q, ideoque la E F z E H. ReEtae
3.4.. def. 3.erg0 A B, CD a centre .E l aequalitcr «liftant.

Q.E.D. î IN z-Quîa’EFin-I,&.bincEFq:EHq;
8e praeterea EFq-4- AFq z: r EHq4. CEq;
en: AFq: ’CHIq. a hchercI-I.

g. 6. on. &ABngCD. Q.E.D. . . ..
bien



                                                                     

n°1; ER II’IUW a,"

PROP. KV. THEOR. w
r In circula maxima

M A B quidem qfl ,diameler A
’ l I D, aima vert) finn-

pfl’ propinquior B C
centra E maior efl re-
motiore FH.

Ducantur. a centro
ad B C, F H perpem
diculares E6, EK: 8: . , Ï

C. erit’EK) "EG. Po-n.s.def. 3

: v D. H naturEL:EG,&Par L ipfi E K perpendîcuiaris 3 ducaton. n. 1. ,
ML N, 8: iungantur EM, EN, EF. EH. Quo- -
niam ELzEG: erit ’ MszBC. Quia’o 14- 3-
MEzAE, de NE:ED: erit.*ME A-ENu. 2. aux.
:AD. Sed ME-i- EN D A M N. fil-gonze. 1- .
AU D" M N,k& AD D BC. Dcinde (30111444. u.
MEzFE, 8c NE z HE, mg. vero MEN
bFEl-l: cric ’ bafis MND EH, arguât 80.24. I.
) PFH. Maxima ergo efi AD, 8c BC main
quam FH. Q. E. D.

PROP. xvr. THEOR.
Katia EA diorama A8

circuli AEC ad rafla: an-
gulo: ab mireraient: A
dabîa audit extra circu-

Blum. Et in lacune, qui in-
ter "me"! lineam AE, 83’ .-
eireumferentiagn I I interli-

cilur, citera "fia Iinea

« E3 nonl

,5



                                                                     

Je EVCLIDISIIELÈMENT.

li angulu: CAB maior a]!
quoui: angulo refiilineo
arum, reliquur autem C

BAE miner.
l. Si fieri potcfl, ca-

dat reûa E A intus. 8:

- r - fecet circulum in G. Ex
:- 5, Il centro ducatur D G. Quoniam DA r:-

i o. r7. 1. DG: erit ang. AGng GAD z reflo.
i Q: E. A ’. Similiter ofienditur,’ EA nec in

circumferentiam cadere poire. Ergo extra
circulum cadet. Q. E. D. *

2.6i fieri potefi, cadat rafla FA inter, EA,
8: circumferentiam AC. Ex centroD ad.AF
ducatur et endicularis D H. Et quoniam

ang. AHID riflas ï oit, & ang. DAH re&o
ax. DAE minon erit angæDAH ( e AHD, &

’-19n.1-* ergo HD( ’ AD. Sed AD:-"DG: erg

7’9’axi HD(DC. Q.E. AI. e
3. Si quis angulus reflilineus acutus, vt

FAR, maior effet angulo femicirculi CAB,
7vel aliquis angulus, vt FAE, miner angu-
lo» C A E: rafla F A icaderet interlperpen-
dicularem E A, 8c cireumferentiam A C.

’Q. F. N.

Corail. Hinc, 9 ratio lima, que ad ireEto: on-
g la: ducitur diametro circuli ab extremizate n’a:-

’ dam, circulum magie, U- quidem in anico .punc’to.

.PRO P.

v.2.def. 3.
8: 2.3

ikIèJ’:

Î non iadet." Etfimicirta- I

3.,--...



                                                                     

LIBER.III. ’-. 71
PROP. XVxII. PROBE.

A data purifia A
a raflant [imam duu-

re,- quefldatum fir-
miam B CD contin-

gat. ISumatur centrum
4’ circuli E, 8: ÎUIMP. I.

gatur A DE, 8: cen-
tro E interuaflo EA
defcribatur circulas

AHF. 8: a punûo D ipfi AE ad angulos re-
üos ducatur DF. Iungantur E BF, ac AB.
qüae circulumcontinget.

Nain EAzE-F, 8: E B :ED, &commg-
nem angulum AEB continent. Ergo 21mgm4; r.
EBA:FDE:re&o. Ergo 4’ AB circulummr-Iô-s-
BDC tangit. Q. E. F. a ’

PROP. XVIII..THEOR.
B C G A l Si rafla âme AB cir-

V adam CDF. contîngat; a
tantra F autem ad conta-
fium C rafla [inca FC
dutatur: ca perpendicula-
ri: cri! tangenti AB.

. Si enim non fit ita:ducqtur ex F ad A B ” perpendicularis F DG. a. 12. r.
Quià ergo FGC reflus chez-11:! mg. G CFa- 17-!-
mîm’r reao, quarta &ka fi F c; Sed FM 193-8:
:FC: ergoFGSFD. Q. au. l. "’15; défi 3 

’ E 4. z PROP.



                                                                     

V 3.32.

I. car. 1. r

3d 2.!!-

v D Cc
in eadem CA.

7a EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. XIX. THEOR.
A Si raflajinea DE cir-

culum A B’C contingat, a

contaü’u autem (ripai!

linga C A datant ’ad
angulo: rafiot tahgniti
D E à natrum tircuh’

Si enim non: fit centmm in alia reûaCF.
Erit ergo 3 FCE reûus. Efl autem êta-ACE
mans ’. . Q. E. A 3. ’

PROP. XX. THEOR. i h

A il.
D

B C D B .la circula ABCangulm BE C, ad cen-
trum E, duplw ç]! tain: BAC, qui ad. circum-
rentinm ; quanda circumfimntiam tandem BC

habenl pro liafi. .
quÎ I. SiCE cadit in AC. Quoniam EA

:: EB: erit ang, BAC: *ABE,îdeoque z
BAC :: BAC -l-i ARE. Sed mg. B E C
z 9 BAC -l-- ARE. ErgoBEC z z BAC.
Q. E. D.

Ca]: z. Si E intra ang. BAC cadi; Iungaa
turAED: &eritBED:* z BAD, &DEC
:22DAC; quare ang. BEC: * z BAC.

Q.E. Du I - h .. - . L ’

. a , CI]:

M) ----



                                                                     

"L11 B En m. V un
-caj:3.r8i E extra mg. BAC cadît: 5mm. .

tet’ oflenditux’, efle mg. BEC ..-... A z BACŒ 3, a,

Q. E.D. * *
PROP.. XXI. THE 0R.

Anguli BAD, BED
A. in eadem cirmlifigmmto

B A E D faut inter
caquai".
- Cg]: I. Si fegmentum
BAED fit femicirculo -

Dmaius: fumatur F ciron. 1. 3.
culi centrum C, .& inn-

i gantuerB; CD. Quîa
ergo ang. BAD: ,4 BCD, 6: mg. BEDv. 20. 33

a : ’ à BCD: eriti 311g. BAD z BED.E.7. a.

Q. E. o. ’ g
A i * Cafi 1. Si fegmentumA A BSAVED femîcirculo malus

non fit: iungatur AE. Et
i quia fegmentum A B D E

femicirculo mains erit: pet
caf. I. erit angul. ARE:
ADE. Sed & ang. BFA .

z i EFD. Subtraûis ergo lais angulis ab a. 15. r.
aequalibus ’*" fummis angulorum in triangu-m 32. r.
lis A13 F, EDF: remanebit mg. B A D z

BED. Q.E.D. . .
’12; ï TROP.



                                                                     

U. 2. ax.

r. 32. 1.

74. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

’PR-OP. XXII. THEOR. -
D : QuadrilatarorumAD-CB,’

qua: cirtuli: iafiribuniur,
C anguli oppqfiti A D C, A B C
finit. A limba: rem: aequ-
la.

a alungantur AC BD. Quo-
..A .3 mm e ang. ÇA :2 con,
l a &.ang.A.cB’:. ADE:

erit °’ mg. CAB --!- A.C B»: A D C. Sed

ang.,CAB -I-ACB 4- ABC : ’ z Er-
go mg. ADC-i- ABC :: z. wifis. .Simil’ibér

ofienditur, mg. DAB et: D CB :n z mais.

Q.E. D. ’ i .PROP. XXIII. THEOR.
C i i Super radent rafla liner:
’ A ’ duo tirculorum figmenta

milia 69’ inaequalia ex mi
. dans parte non torgflitum-

I ,2. B il".Si enim .fiefi.*potefl, (fiât fuyér reâa AB
duo -fegmenta’ circulorum A C’B, A-DB
ihaequalia, fed fimilia ex eadem parte con-
fiituta. Ducatur ADG, & iungantur CR,

v.ro.def.3.DB. Erit ergo v ang; AD B : A CCB.
a. 16.1.. Q. E. A 4’. »  

PROP. X-XIV. THEOR.
- Super aequalibu: n’ai: lirait AB. CDjîmiIia

circulerum figmenta ARE, CDF interjê
aequah’a. . a ’ I :

Ponatur enim fegmentum ABE in fagmen-
to CDF fic, vt A 139C 8: AB in CD cadat.

.4 Et



                                                                     

fi -.------’i’1A
*1;’I;B."Einv.1I’I’I;”- .» 7s

n E v ,. G H.- F

A I UB C DEt quia AB z CD: punEiumB cadet inD.
Iam fi circumferentia AEB non congrueret
cirmqurentiae CFD: aut extra banc cade-
ret, am: eam fecaret,.veluti C G H,D. Atqui
fi circumferentia AEB extra vel intra fegmen-
tum CDF caderet: foret fegmentum ABE
fegmento CDF mains minusue, 8l eidem fi-
mile. Quod fieri naquit 76. ,8icircumferet1-2a23I33
tia AEB caderet in CGHD: duo circuli fe
in plurihus quam duobus punais C, H,D,-fe- I l
canant; quod etiam abfurdum cit 4’. Quum’k la 3’ a

ergo circumferentia AEB nec exÈra circum- h
ferentiam CFD cadat, nec eam fecet: ipfi
congruat neceiÏe efl. Congruent: ergo tota
fegmenta ,A B E, CDF, & erunt proinde
aequalia. QtE; D. ’

PROP. xxv. PROBL. .

B B BAVN En
- - E A D C1. D CData circuli figmento AB defcriôera circu-
lum, «du: çflfegmentam. ”

Secetur



                                                                     

nous989

c4. r.

on; , maniois: ELEMENT.

B , B BAi- aV Æ)
E A ’ D (il; D C

."Sccetlur" ACbifariam in D. 8: ipii a:
D ad raflas ducatur * DE, 8: iungatur AB.
Et "fi ang.’ABD z: BAD: eritDpentrum
birculi, coins cil fegmentum A C B. Sin
aigu-AEB ’maior vel minor angulo BAD;
fiatfiangul. BAE :ABD; & eritE ceno
trum circuli. intox-mile EA, val E8, vol E C
defcdbendi. a

Cal: 1.. Nain fi ang. ABD z: B AD: erit. .
I’AD :VDB. Sed&AD :DC 5. Quaro
’ D cri: centrum circuli complendi ’. Q. E. F.-

Sima! palet, [me in rafle figmentum A C B
Jteèmicircqum. V ’

i n z. Si ang.B AE aequaliç efl: confiâm-
tus mg ABD : erit itçruml’ï EB:EA. Sed
ob AD z 3 DC,«& angulosad D aequales,
efl etiam EAëzEC. Ergoi circuli complen-
dî Iceütrum erit E. Q.E. F. Cargfiat fimul,

fii’ang.’A’ BD D BAD; figmenmm ACBjèini-

finale mina: me, quinine .centmm E extra
Mit; Ü ang.-ABD,s:.BAD, figmentum
ACBXmaiu: eflèjèmitirmlo, Quarante! centrant
.E;iu.traaadit.- ç Il A.

- a i V i PROP.

4

fia-g CA..-« a



                                                                     

51.13.21: 111.2: ,7
mon xxvx. THEO

t .S
In aequalibu: circulât AB C , D EF , anguli

aequalee aequalibw iafjlunt eireumfiventiir
BIC, EKF, fine ad centra, (W; BGC, EHF)
fine ad cireunfirentia: ( vt B A C, EDF) 1’

irgfifiant.   iA ’ Iungantur enim BC, EF. Quia circuli
à ARC, EDF aequales funt: crunt 8: quae ex

œntris aequales, id efi, GB : H E, GC z
HF. Et quia praeterea ang. BGC:EHF; ’ ” l fi

I erit BC :”EF. Et quoninam an . B AC tu. ’41. i."
EDF: fegmentum BCA fîmile eft flfegmento 9.11.def.3.
EFD. Ergo ’ fagm. BCA :fegm. E FD.’- 24. 3.
Tous auœm circulus ABCe r: circulo DEF.
Ergo *fegm. BCl : fegm. EFK,ideoqüe a. 3. a.
cumferentiaBIC: EKF. (un.

PROP. XXVII.THÈO,R",

v EI

a .. . - a FIn aequalibar piaula AB c, DEF, :3an

v « 1f Supplc, confiner. A ï. A;

(



                                                                     

7s EVCLIDIS ELEMENT.

qui aeqùaiibne cireumferentiir BAC, E F,
flint inter aequaleefiue ad rentra,- (vti B GC,
 E H F) fine ad eireumferentia: ( vti BAC,-

EDÏF),-r affiliant. I V I
Si enim non fit ang EGO: EHF: al-

teruter, veluti GC, major erit. Fiat ang.
*’36’ 1’ BGK :IA EI-IF: erit PDBK :.EFII:B.C.

Ï; Quod fieri ’ naquit. Eii ergo ang; B GC

7:23. .Q.E.D. I . . v
A r ’ ’ l a ’ Sclvoliurn. .

- fia ex A media purifia. tire
cantfirerniae alicuiu: BAC
Vcimlum’eangir, paralltla efl

. ramdam: B C, quae. ’
pberiam illarn jùhgendie.

Duc e centre D ad contaéîumA reflam DGA,
8: conneélè DE, D C. Laçus D G commune efl,

°i 27 3’ a: vainc, arque ang.B’DA :* AEC, ob’

a hyp. petipheflas’nA,AC aequales. .Ïllïtgoï Ê ing.BGDe

. . 1. . h .:413. 3. :CGhD, 6: proinde vterque raflas en; . Sedm-
1328.1.8! terni anguliEADÆAD etïàmîîxeai’rum. Ergo

. mm 5E1"? 1’93"31". Un? . (2.5.29... a. a

’ a" J minafit Supple, canflimi. 31W:- n - .
4 O

à.

, &:EHF, &Vliinç. grimé ang. BAÇ:EDE; ,-,

Lima rafla EF, que da- A



                                                                     

. a- "-.1"

Mary; 71.f-..-vu»iw,.4:.-" ’

L IB En m."v 79
mon .XXVIII.’ THEOR.

AviroD
.BCE Fig,. G H VIn aequalibu: circuli: A B C, DEF, aequale: i i

flâne lineae BC, E F einumfirentiae aequale:
affinant, maiorern quidem B A C imaiori; E D F,

minorern vers B G C minori E H F. I
Sumantur centra K, L, & iiungantur KB,

K C, LE. LF. QUOniam i cirouli acquit.
les (ont: erit KB:LE, &KC : LF.
Bafis veto BC° : EF: ergo ang. BK C
:” ELF; & bine? B G C : EHF. Sèdng;
«& totae circumfçrentiae aéquales funt. a. 26. 3.
Ergo I8: reliquae .B A C, ED F aequantur.

Q0 E. D. i x r" " lPROP. XXIX. THEOR.
’ In aequafibu: tiftuliî A B C, D E F, aequale: fig. propof.

circumferentia: BGC, EHF aequaler-refiae li- prieced.

aeae BC, EF fubtendunt. ’
Quoniam B’GC:EHF: (mais e ceritris A

mue, LE, LF, erit x ang. BKC æ ELF. 23.27. a.

:Praeterea, quia circuli aequaies ponantur, ail i ’
I :LE, 8: KC:LF. Ergo il]? C: EF. in Z4» 1-

Q. a. D. v ,i v Nora. Haec a: ne: praecedentes ïîntelligan- 1 i.
tu: etiam de eadem circula.
5 . mon ’
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f n
8° a avouois ÉLÉMENT.

. PROP. XXX. PROBL,- -:- A

B Datant eireumferentiam
ABC bifariam fleure.

A DuchC, quam bifeca in
D. E: D ducDB e en-

A ID .C dicularem in AC.P rgico,
fore AB: BC. Iungantur enim AB. B C.
Et quia A D :D C, 8: latus DE commuo

"injecte ne, 8: ang.ADB : " BDC: erit ” AB: ’
’ BC, & ergo 5 circumferentia AB:circumf.

BC, quoniam maque femicirculo minon efi.
Q. E.’F.’

PROP. xxxr. THEOR.. V

P . In circula AB CD angug
. lu: BAC, qui in jèmieirculo,

reflue yl,- qui une AB C in
maiori egmeato, qmirwr e]!
relia; Ü qui ADC inmi-
nori, maior "En. Et infu-

C per angulu: maiorie figuren-
ti refio maiar yl; minon":
verofigmenti angux’ur’refig

nanar.

1. Ex centra E ducatur EA, 8: 8A Pro-
. ducaturlin F. Quoniam BE : EA: exit

5:1. 71mg. B AE : AB C. .Rurfus quia EA Î
2-8. : EC: crit Yang. BCA :CAE. Ergo ’.

" ’ ang. BAC: ABC -!- BCA. Efi autem d!
2. x. ang. FAC : ’ ABC 4- BCA. Ergo ang.
04165 l. BAC : FAC. Ergo ang. BAC 5 mais 61L

Q. E. D. . 1 a I F 3. z.Quoc



                                                                     

L 1 BIE R .III.", , -T 8:; .
2- Quoniam "ang. ABC-FBAC( ire-r- 17. 1.

ais. 8: BAC : re&o: erit9 ang. ARC (9.54m.

refila. Q.E.D[ H
Î 3. Quum quadrilaterum ABCD in "cir-
1:qu habeat ’ angulos oppofitos AB C 88- 32- 3°
AD C z mais aequales; A B C veto minci q
fit mac: reliquus ’ AID C maior. rafla eriç.

4.. Quia’angulus reâilineus BAC reaus’efl; ’
patet, angulum a circumferentia C BA 8c re-
&a AC comprehenfum maiorerp rafla-cire;
Rurfus quiaFAC reüus cil: patet, angulum
minOris fegmenti DAC minorem elfe n80.

Q.E.D. A ; . ,fi .Corollar. Hinc manifefium en, quod fi ana:
anguille: trianguli dauba: reliqui: aequali: fît, çfl

redue. l v V qA * Scbolia. . :’ A I. In. triangule reflangulo,
’ i BAC fi bypozenujà 8C bifi- , j f

cetur in D: circulas, inter- i î
Il uaIIo DE defiripm: , perBA i
A etiam tranjîbit. . J

B ’ D. C Si enim non tranfeat pet A,
WBEC: iunfla D A, quae circule oècurratld’Eo
ducantur E8, 152C. Erit ergo* angulus BEC in fe-u. au. 3.
micirculo reflua, 8c proinde ahang. BAC aequalim. max.

Q; F, N F. . À . 9.21.1.
2. Si qui: angulu: in figrnmto and; raffut dl.-

figmentumfmicireulu: (Il. Si une abmjà: efl, fi-
gmentum minus: fin acarus, [égrainaient main: effle-
rnicireula. Si enim negas: angulu: ille ramas non
ont, quantua ponebatuç. n . .FA I A PROP.



                                                                     

a: A EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. XXXII. THEOR.
E Si refit: [inca A B cir-

culum C D E F ramingat,
a tontafiu F autem duca«
fur "fia Iinea F D, tir-
ealum fatum: angali D FB,
DF A, quo: haee mm can-
tin gente finit, aequak: errent

7 ü: , qui in alternir eireuli
A F B fegmenti: ronfifiunt, DEF.
DCF. .

Ducatur enim ipfi AB ad macs angulos
F E; iungatur ED, 8: fumto quant: Punûo C
in circumferentia D F, iungantur CD, CF.

v. 19. 3- Quoniam igitur ’ in F E centrum circuli efi:
gaude? LE DFefl angulus 5 in femioirculo,8: proinde’
’3’ reE’cus. Hinc ang. E FD-l-D EF:*re&o.
z. 3,. Il Sed 8: ang. EFBV : mélo. Quare e ang.
g. 1.8: 3.ax.D FB : D EF. Deinde quoniam D F A-i-
a 13. le DFB: ’ 1 mais : ” D CF-i-DEF : erit
’5’ 2:? mg. DFA : " DCF. Q.E.D.
’3i ’ PROP.XXXIIL mon.

e . E C E ’KG. G f Il: 4

C A B à) a
Super data rafla lima A B defiribère [En

èmentum eirçuli,’quod rapiat angulum, data
angulo refiilineo "C aequalera.

. . Ca]: l.



                                                                     

LIBER 111. 33
. Caj.’ l. Si dams angulus C fitreûus (fig. 1.):

.bîfecaAB in D, 8: fuper AB,centro D, inter-
valle DA velDB defcribe fagmentum cireuli
AF. B, quod capiet 9 angulum reflum, quixç’ 31’ 3’

data C aequafis erit. Q. E. F. 7° I°’ un
Cg]: 2. Si dams angulus C fit acutas (fig. z. Ï,

vel obturas (fig. 3.): fac ang. BAF:C,& ex v
A excita fuper A F perpendicularem AG;
tireca A8 in D,»& per D c D 1-1 ipfi AB
ad reâos angulos; centrô , intervalle HA

, defcripti cîrCuli fagmentum A E B erit id,
quod defcribendum erat.

Nan1,iun&a H8, quia AD :DB, DH
communis, ’& an’g. ADH :- 76 HDB: eril: j
AH: 4’ HB, 81 ergo circulus, centro H per 44- 4. 1.
A déferiptus,tranfibit etiam par B. Et quo- I
niam A F circulum N tangit, A B vero feeat : au. cor.16.3
erit angulus in fegmento AEB 2:" ang.BAF a. 32. 3.
:C. IQ. E. F.

PROP. XXXIV. PROBE

C A data tigrait» AB C
figmentum abfcindere,
quad tapiat angu am,

. data ungqu reâilineoD

B F maquaient.
t DucaturfireflàEF. circulum tangens in L
B, 8: ad punûum B fiat V ang. CBF:
fegmentum B AC capiet angulum 3, angulo a, 32. a,
CBF, val dato D aequalem. QÆ.Q.I

" I F. z.   PROP.



                                                                     

34 EVCLIDIS ELEMENÎ.

«mon. xxxv. THEOR.
’55 in tirtùÎOA

l , Ï. v  BCD duae "En) lima: AC,BDjè-
. . . L jà mutas firent;refinngulum fitB

B cB D figmfi: ému;
A l AE,EC campa--henjùm, aequafe

; ’Ëfl ".9 quad4 altefiu: figinçn-
V prehenditurfl

CajÎ l. Si AC, BD figer centrum E "trahi?
86 I gêna-z mînüîflumeîîfî, quum AE, EB. DE,

v. . a aequa es mt, e AE v   z  En. Q.E.D, XEL ’ BEX
I * CM 2.lSi altemtra A C Iper.centrurn F.
franfith & alteram BD 3&1 angulos reâosfecat

a. sa 2. m E: tungaturFD. EflêAEXEC-I-FEq
,,, a. 3. 7.-..FCq z FDq. Sed quia ” 8E :ED,

adeoqueBEX ED z EDq: efi quoque RE
Mg z. x ED 4- FEq:9 FDg. "Ergo f AE je:
’4’ 3’mEC:BE’X ED velEDq. , ’

f Ca]? 3; Si altemtra A C par Central?! F
Ëmdem tramât, fed alteràm BD n’en ad raflas

ecat: ex F in BD ducatur pçr endicuîaris
FG. Efl ergo ’1 BG::GD, 8: BEX ED
H-EGqÎ-z: BGq. Iungatur FB, 8c addito,
commum FGq.  erit RE XED 4- EGq 4-

. .. ’FGqï’:9 F.Bq. Sed EGq 4-1?qu 9
FEq. ErgoBEXED-i- FE q: F Bq:

FCq. .

fi: B E, ED com- ’



                                                                     

LLBIER tu. 3;
FCq. EH veto-8: AE x1: c 4- F-Eq :6
FCq. Ergo! AEX EC z RE X’ ED.

Q. E.D. DCa]: 4.. Si’ neutra. par centrum F tranfit:
Diungantur FE,FB, FC , & ex F in AC, BD
demittantur- perpendiculares FH, FG. Oflenv
ditur,lvti antea, BEXED 4-- FEq : FBq,
&AExE c -I-FEq :FC q. E11 vero’
Fqu’FC q. Ergo! AEXE-C :BE’X

ED. Q. E. D. ’ î -PROP. XXXV’I. THÉ OR.

: D4Si extra cirtulum ABC aliquodpunfium D
finnatur, 8j ab min cirrulum autant. dunetreî
au! linon, quærum altera DA circulum fût!  
inC. A,nltzra DE une tontinglatë raflangulum D
comprehenfitm fa!» totaficante. D A, 85’ mie;
riorefigmento DE, inter punflum D 89’ tout»

sa": circumferentimn , acquit , quad a
contingente DB-fitv, quudrato. I

quî 1.. Si-DA, tranfit’Per. cama-nm E cir-
euli z itmgaturDE B, & mg.- E BD .enifl reflua» 18’. 3
Sed A ADXDC-l- CEq:DEq,& F DBqa- 6’- 2’-
H-DB E queq Ergo AUX DC -l- CE q"’47° 1’
:DBq-Ir- BEq. Esgo, quum, CE.qu E q,;
ADXDÇ-ËQEqL Q.E.D. . , -



                                                                     

fifi v-

î

à. 36. a.

86 EVCLIDIS ELEMENT.

C

C .D l B . neC13]: r2. SiDA non tranfit pet centrum
E : in AD ex E ducatur PerpendicularisEF;
iungamurque E8, EC, ED. Ergo quum
AC bifeaa ’fit in F: erit AD X D (1-!-
FCq z à FDq. Commune addaturFEq:
erit ADXDC-l- F ECq :DEq. Sed 8l
DBq 4-13qu 9DEq, 8: CquEBq.
Ergo AUX DC z DE q. . Q.E.D.,

I * Scbalia.1.8i a punao quouis A, ex-
»A n’a circulum aflhmto, plate:
I ’rea’ae lineae A B, A D circu-
,, . lum femmes ducantur: métan-

gula, comprehenfa. fnb refis 1i-
  neis AB, AD, 8: partibus et;

j C ternis AF, A6, inter fe fut
aeqnalia. Nain fiducatur tan-
DgensAC:erîtBA)(AF:â

. AquânAx AG. l
e z. Confier etiam, dans mans

B AE, AC, abeeodem punao A
(hélas, quae circulum taugang inter fe aequales
efi’e. Nam fi ducaux: AB feœns circulum; etil

AEq::EBAx AinACq. -
3. Perfpicuum quoque cit, ah codent plmfloA,

extra circulum afi’umxo, qui tantum poile du:
lineas refilas AE, AC, que glu-calma ungam.

Nam D
S



                                                                     

LIBER 111. s7
Nm fi tartis. AG tangere dicarur, cri: AG L: à. 2. feh.

AF.:AC. Q. EN a æ. 3. 3.
PROP. XXXVII. THEOR.

Si extra tirèulwn AB C fi;-
matur alignent panant. D,
figue ab en in cirrulum ca-
dant duae reflue [inane DA,
DE, quorum altera quidem
DA circulum [un in,C,, me. .
m une DE in cum initiât;

fit autem rtfiangulum compre-
- lunfim jà!) tata firent: DA,

E7 trierionfegmmto DC inter punfiumD 83’
connexe»: cirtulrferentiam, appuie ai , quad
ab intident: DE fit guadratoa incident [bien
DB circulmn contingct. v . » t

Ducatur enim 9 tangens circulum DE, fin. I7. 3.
matu» centrum f F, à: iungaan E, Film 1. 3.
FD. Ergo A D X D.C.:.’ D Eq. Engin. 36. 3-
DEq z DBq, 8: DE : D-B. Seiquia.
pneuma F8 :FB, 8: DF :DF: erit angw. 3. r.
DEFz” DEF. E9: veto DEF mans °;o.18.3.
ergo &u DEF; 8: igitur DE icircqum tan-1,4.cor.16.3.

gît. Q. E. D.  .’ Caroll.. Hinc confia, fi âme maze taqua-
ks DE, DE en [mufle quopîam Il in con-
neaux: petiphexiam incident, ô: «un! un DE
circulum auget: alterna: (poque DE circulum

auget-e. v

mF 4 EVCLI-



                                                                     

8:? Î.EVCLIDISELEME-NTORVM
L IB E R 1V. D

fF DEFINITIONES.

A .. LFzgura refiilbæa infi:
l guru refiilinea irfiribi dici-

tur, quando ynusquisque fi-
gurae infcriptae D E F an-
gulus D, E, F contingif

B F C vnumquqdquelatus AB,AC,
3C eius ABÇ, in qua infcribitur. Â

2. Figum fimiliter cirre figurant circum-.
y firibi dicitur, quando ’vnumquodque latus
- circumfcriptae ABC contingit vnumquem.

. oque angulum. eius D E F, circa quam cit.
e cumfcribitur;

3. figura refiilinzç in
t L circula infiribi dicitur , quan-

. do vnusquisque infcriptae
H figurae GH l angulus cir.

culi. G K L circumferentiam
comingit.

N 4.. figura reâ’ilinea dm:
V r o ’ omnium circumfcribi. dicitur,

r - quando vnu-mquodque la-
tus circumfcriptae N M 0

L J P icirculi- citcumferentiam
0 P contingit.

- . t : . Cir-

- vr vufl-m-pw-M- gr .W-A... A... 44.*J-r-w-5-



                                                                     

.13 a...»

if l
’ÈVCLID. ’ELEM. LIEN. a)

s. Cirtulur fimiliter in figura "affinera in-
firibi dicitur, quando circuli circumferentia
vnumquodque latus eius MN PO,in que in-
fcribitur, contingit. ’

6. Cireuluk cirez figurant refiilineam d’à C
. cumferibi dicitur, quando circuli circum- . .

ferentia G K .L vnnmquemque angultum
èius GHI , circa quam cireumfcribimr,con-

tingit. * 7 l- 7. ReEfa IineaGH in circula GKL aplati
âpitur, quando eius termini G, H in circuli
circumferentia fuerint. A

v PROP. I. PROBL.

In data circula AB C data: reflue liane D,
quae diametro °eiu.r B C maior mugît, aequalem

refiam Iineam aptare. ’ -

Ducatur circuli ,dia- I
mater BC. Et fiD:
BC: fa&um iam cric

Byropofitum ”. m7413: 4.

ID SitD e BC, pont-
.p-tur le ipfi D: CE, &p. a. x.

centre C, interuallo CE, circulus AEF de-
fcribatur, & CA iungatur. Quae erit îpfi
D aequalis 7, &in  dato circula aptata ".7. 1. a.

Q.E. F. l v
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9a EVCLIDIS ELEMENT.

PROP. Il. PROBL.’
In data circula A’BC infiribete- triangufem,

neguiangnham data triangulo DEF.

H A G Ducatur re&a,
’ F . linea HAG tan-
. D gens circulum in,3.23. I. A. 8c fiat 3 au.I gulus GAG. zE D DEF, acangul.

HAB. 2 EDF,
l ’ B e Ç (3: BC. iungaturl

t Quonîam igitur t mg. AB C, z: GAG, &-
È.3Î.’ Î... ang. Ace-:11 AB: exit ë mg. ABC:DEF,

&ang. ACE : EDF. Ergo & reliquus BAC
u. 3,. L reliquo EF D "aequaüs exit” ; 6: A ABC aequi.

. 9.3.def. 4.aùgulum critipfi DEF, 8c in circula 9 in- .
feriPtLub. Q. E. F. ’ v-

PtROP. III. PROBL.

L B’ M .
Cita: datant timide» A B’C tireunfirüeh

n triangulaire, aequimgulem dota. triangule

DEF. r -, Produc



                                                                     

t

LIRE-R 1v.. -» 9:
Produc latus E F ad G 8: H. Cape ’.. 1. 3.

centrum ci’rculi I, ex quo duc refleuri! IB vr-
cuuque. & fac * ang. BIA::DE G, 8: ang. x. 2;. I.
BIC z DFH, & P6): A, B, C du: A reichu.cor.16.3,
N L. LM, NM, circulum tangentes. Di-
co faâum. I

Quia enim P anguli ad punas: A, B, CF. 13, 3,
reûifunt: erunt ang. 1A1. -I- leL :- 2. ’
mais. (” Dufla ergo AB, erunt ang. LAE
-i-LB A e 2 mais, ideoque 113836 NL, ML
concurrent ’ in L.) Quum autem in qua-v. ax.n. ’
drilagero LAIB quatuor anguli 5 fint z 4.5.6.1’chol.
mais, e quibus anguli I AL, I B L: 2C 39.1. e

, mais: erunt & reliqui AIB 4- ALB : ’ z 0.73. en
mais. Sun: autem 8: ang. DE G -l- DEF
: T z mais. Ergo ang. BIA-l-ALB :"J- 13. I.
DEG -l- DEF. Quare ° ang. ALE z:
DEF. Similiter demonfhabîtur, ang.NMB " ,
: DFE. Ergo’ô: feliquus MNL : tee 32. r.
FDE. Efi igitur A LMN aequiangulurn
data D EF. 8: circumfaiptum f cirez. cucu-1.4. def. 4.

lumABC. Q.E.F. ’
- PROP. 1V. PRQBL.

In data triangule ARC
circulum infiriôere. ’

Bifecentur”ang.ABC,r.9. 1.
ACE mais, quae conne:
niant in punE’co D, ex

res

quo duc" perpendicuîk u. 12. Il ’ii

,T."41-1



                                                                     

49:? EVCLIDIS ELEMENT.

«A res DE, DF, ne. ce.
culus centre D par E,
vel’ F, velGàefCriptua,

1 re oportebat.
Nam quum ang. ABD

- F C9510.3. :DIB C, 8:. ang. DER z 9 DFB, &latus
n26. I. DE commune: eritxDE:DF. Eadem

Iatione D F : DG. Circulus ergo et D
Par E. velF F, vel. G defcriptus per reliqua
etiam panât; trar1fibit,,&, quia raflas A3,.

agha a, BC., CA facture nequit 4’, ipfas continget.
m5,,dofiî4, ego infcriptus " in triangule. AB. C.

PROP.. V. PRO-3L.

Cirea datant triangulum A B C cireul’um

eircumferibere. .
°° le ’ Bifeca É AE, AC in D, E, 8c duc per-

F L peudiculares 13 D’F, E F, coeuntes in-F, ex
quo centra par A, vel B, vel C defcribe cir-

culum. ’ lI I Siue enim F intra triangulum AB C, flue
in bafin B C, fine extra triangulum cadat i du-

e.4. 1.. ais mais FA, FE,FC, erit 7 EF: AF:
V I F C. Ergo circulas 6pr pet vnam punflo-

C a mm

erit is, quem defcribeÂ ’



                                                                     

I,- ’I,B. E .R , 1V. 93

mm A, B, .C defcriptus, per reliqua etiam . Ç ,
tranlibit, 8: circumfcriptus erit circa 3 trian- a. 6. üefifq.

gulum AB C. Q. E; F. r
,, l e .Corollar. . qSi 82mm triangulum fit oxygonium, DF à

ÈF ’înt’ra triangulum connement i; fin amblygo- tu 2- mm]. -
miam, extra; li viero reéi’ngulum fit, connement a! a.
in tertio latere BC, quod angnlum refluai fub- ’

tendit. i. .
. * &bolia. . .I. Eadem ratiche circulas deicribitur pet tria
punaa, non in eadem refila exifientia.

B 2. Si in quadrilateroABCD anguli A 8: C, qui
exaduerfo, duobus mais

C uquantur,drca quadrila-
terum .circulus circum-
fcribi pareil. ,Defcribi
enim pet tres quosuis

D angnlos B, C, D circulas
potefl. Iam fi negas,
enndem nanfiturum elfe »

per quartumA: feeet reflam AB in quouis alio
puriste F. D118: ergo DF, erit ang. C-P- F 2 66. 22- 3."
2 mais. Sed ponitur etiamC HPAzz mais. Ergo ’

303. Pif-"A? Q-E-A"- 11-16. 1.
PROP. VLPROBL. .

A In data eireulolAB CD
quadrant») infiribere. .

Ducantur Ë diamatrig. L’a, a
AE C, BED ad mélos ana n. 1.
gulas, 8c iurigantur AB,BC-.

C D, D A. ,
C. Nam quia BE.-:ED.&

- commis-EA, &ang.BEA,.
’ AED



                                                                     

x. Lux.

3.31. a.

,4 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

A AEB rem: erit’ AB:-
DA. Eadem ratione BC
:AB, &CDzD A.. En
go * quadrilaterum A B C D

E aequilaterum eli. ’ fifi veo
r0 .8: reâaogulum . quo;

C niam a quilibet angulomm
l A, B. C, D, in femicirculo

efii Igitur quadmtum efi, infcn’ptum in

date circulo. Q. E.F. rPROP. VIL PROBL.
A Circa datent circulum

G E ABCD quùdratum cir-
. N rumfcribere.B ’ n DuèanturdiametriAE

C, BEDfad’Ireüos an.

H C gulos, 8c Fer punas! A,
B, C, D,hngentes circu-

u.cor.16.3.lum GF, 6H, HI, FI P.
I vals. 3.

ë. as. 1.

a. 34. 1.

I Igitur quum ’ anguli ad A, B, C, VD mai
finit, nec non (per hyp. )anguli ad E: erunç?
reüae FG, HI,BD,l& reaae Cil-1,171, A C P34.
rallelae. Ergo Pgr’a funt. G I, G C.FB» G E,
FE,HE 8: El, ac proptereà ’ GF z H I?
GH:FI, &GH : AC, 8: GF-T-BD.
Hinc 0b A C: B D, exit quadrilaterum F5
HI aequilaterum. Et quoniam GE en Pgr.
8: ang. AEB raflas: erit t 8: ang. G m3113.
Similiter reliqui H,I,F reEii demonfirantut.

. Ergo figura F G HI efi quoque mélangula, 8K
propterea quadratum, ac circa circulum de-

fcripta. Q.E.F. -
l .

e Scboliwn.
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LIBER 1v. * ,9,
l. Scbdiiin.

:’ A Quadratum circule circum-E B. ’ î Iaiptum ABCD duplum et!
A infaipti quadrati EGHF. .

Il F - ,,.Nam Rgl. HB - z An. 41. x.
- À HEF, ô: Rgl. HD:2 A
C . EGF. Ergo 15mm ABCD

:2EHGF. ’
PROP. VIII. PROBL

A D la data quadratoAB Cl)
.7 . tirmhm infirîber’e.

I - BifeCetur vtraque AE,
E ADinE,H,&perEv alterutri ipfarum AD, BC
. . parallela E G, par H veto
. B F C alterutri iPÎamm AB, DC
parallela H] F agatur. Centra I inter.
uallo ’1 H, val I E, val I G defcribatur ou".
calus.

Quoniam ergoPgra funt AG, GB, AF,FD,
ALIC, [B 8: 1D: erit CAE :1 HI, 8K AHç.34.I.
:EI. Sed quoniam v AB:AD: cil: r AEv-29- dei:-
:AH,& ergo HI z: El. Similiter denim-h 7’ m
firabitur H1:IG. a: EI:[F. Ergo 1E,
IF, i G, I H aequales funt inter fe, 8: PrOPter-
en circulus, centro I, interuallo vni ipfarum
aequali, defcriPtus, etiam par reliquarum ex-
trematranfibit, 8: quOniam restas A8, BC, CD,
DA fecare " naquit i funt enim anguli ad H, v, 15. 3.
E, F 8: G mari 9), ipfas tanget, 8e pœindeolchagd.
quadratox infixiptus erit. Q. E. F. x- WH- 4’

. PROP.



                                                                     

a». 8.3.

a. 6. (I.

5,6. dei 4.

on EVCLIDIS ’ELEMZENT.

PROP. I X. PROBL.
Cime datum quadrette!»

A B C D circulum circum-

fcribere. ,,Iungantur, AC.BD. Ex
punËto E, in quo le .fecant,

B C linteruallo E A,vel E B, vel
E D, vel ,E C defcribatur

circulus. iQuonîamD A: AB, D C..-:.C B, 8: com.
munis AC: languli A ’8: C par reüam AC bi-
fecantur 4’. .Similiter ofienditur, angulos B
8: D bifocari per reEiam BD. Et quia ang.
A :2 B, 8: hinc dimidius EAB 2:. dimidio

’ EBA: erit " E A z E8. Similiter deman-
flrabimus, eiTe EB :7. EC, 8: EC :- ED.
Sunt ergoE A,EB, EC, El) inter fe aequales.
&cinculus, centra E, interuallo vni harum
aequali, defcriptus, pet Punfla A, 0,43, B
tranfit. 8: ergo circa quagiratum ABD C cit:
cumfcriptus. ” eIf. Q.E.F.

PROP.AX. PROBL. I
[Iïifielertrianq

D gqum confiitue-
mimine": alterna.
tram angulorum,

B quijimt adbqfin,
- duplum reliqui. ;

Ponatur rafla
quaedam AB, 8:
[eceturfiinC fic,
vt AB X BC :7.

M4. 1 . . ACq.



                                                                     

LIBER. 1v., 9-,-
AC q. Centre A, interuallo AB defcribatur
circulus, in. quo aptetur 7 reÉ’ca B D aequalis 751- 4-
ipfi AC, quae diametro circuli maior’nonefi.
lunch. AD, erit D AB triangulum ifofceles, q
in quoang.BDAvelABD:2DAB. ’ °

Nam circumfcripto circulo la circa A ACD, 3- 5- 4.
quoniam AB X B C : AC q : BD q, Patets’ 37- 3.
B D circulum A D C A tangere, 8: propterea à:
ang. BD C r. DAC. Hinc ” ang. BDA :- 9.3.2.1:
DAC-l- CDA z 9 B CD. Sed quum fit ’1.Is.defi 1.
.AB a AD: erit ang. BDA : ’ CBD. Qua- v- 5. I-
reang. BCD:A CBD, 8: DC If 2 BD zain:
.C A. Hinc aug. c1) A : x GAD, &kadditis ":6- 1°,

ang. BDC z ’ CAD: erit ang. BD A z z v. perdem.

DAE Q. E. F. - V
’ Scàolium.

Quia ergo ang. DAB -l- ADB -l--ABD z 5’

DAE: 2 mais: liquet, effeang. DAE quintam
partem duornm reflorum.

PROP. x1. PROBzL.

A , In data circulaABCDE penta-

B E gonum aequilate-v- mm 87 (requiem e tgulum dçfiribere. ,
gFiat triangu- si!!!» 4*

C * lum FGH ifo--(t cheles,habens al-
G * terntrum



                                                                     

0.2.4.

r. 9. I.

unN
v8.w»:

7. 27. 3.

-.27. 3.
h

J
o. fa

9: EVCLIDIS ELEMENT. L

A terutrum angu»F 10mm ad bafin

B E (il-I duplum re-liqui F, 8: A in-
fcribatur in cir-
culo A B c D E

q trianguliim AC
C D G H D,triangulo F6

H ae’quiangulnm, ita vt angulo F :- DAC,
G : ACD, 8: H ;’AD c. Secetur” vter-
que ipforum A C D, :AD C bifariam a mais
CE, BD, 8: ducantur AB, BC, DE. EA:

dico faüum. iNam ex confiruËlione liquet, quinque angu-
los ACE, ECD. DAC, BDC, BOA elfe inter
fe aequales. Hinc periplieriae, f 8: bis fubtenfao
’ reflue AE, ED,, DC, CB,B’A fibi mutuo ae-

quantur. Acquilaterum ergo efl pentago-
num ABCDE. Et quia PêripheriaAB:
pet. DE: addita communi BCD, erit pet.
A 8C D : per. BCDE, ideoque ’ ang. (A ED
:BAE. De reliquis angulis limiliter clien-

I ditur, quod fint angulo BAE velAED ae-
quales. Ergo 8: aequiangulumefi pentago-
num ABCDE. Q. E. F.

* Scbolia. n
1. Praxis’ facilior huius problematis radent!

ad Io. 1;. -2. Quuniam ang. BAR z 3 GAD a: anguille
.10. .peuiagoui aequilaieri 8: aequianguli aequatur 9

tribus quinoa duorum teflon-nm, vel fex quinti!

rein. à i ’ A 3. Vni.

M-s.



                                                                     

L’IBERIIV. «9,
3. Vniuerfaliter figurae imparium laterum in-

feribuntur in circulis ope trian lorum ifofce-
lium, quorum anguli aequales a butin multipli«

. ces fun: earum, qui ad verricem (uni, angula-
rum. Parium veto laterum figurae in circula in.
feribuntur 0pe ifofcelium rriangulorum, quorum
auguli ad balîn multiplices l’efquialreri (un: e0-
rum, qui ad verticem funt angulorum.

C V: in ti’iangulo ifoiëeli CAB, fi
ang. A z 3 C:B: AB en: lattis
heptagoni. Si A :2 4 C: en: AB
latus enneagoni 8:6. Sin veto A z
:- IàC: critABlatusquadmi. En

A B 5.822; C: fol-nantie: AB fenton
partern circumierentiae. Patine

9m? fi A: 3:0: en: AB latus oflogoni &c.

PROP. X11. PR ORL.

Cîrca daim:
tireu.’um A B C

D E pentagormm ,
Maeguilaterum Ü

aequiangulum
. eirtumfrribere;

..L Intelligantur
pentagoni in cir- .

A culô 76 defcriptîx- Il. 4.
angulorum purifia A, B, C, D, E, in vt cir-

’ cumferentiae AB. B C, CD, DE, E A En: ae-
quales; 8: per punûa A, B, C, D, E ducau-
tur cireulum contingentes F G, GK,’KL, LM,
MF. Erit FGKLM pentagonum defidera-
tutu.

. G z Sumto



                                                                     

100 EVCLIDYS E LEMENT.
Sumto enim ’

  circuli Centro I;
v duCanturlBJK,

M 1C,1L, ID. El:
quia IÇ in tan-
gentem KL eflq’

perpendicularis:
erit vterque an-

A F gulorum ad C re-
«1-10-3951. &us ". Similiter anguli ad B & D’reEfi funt.

a. 47. 1. Ergo ’ IKq : ICq -l- KCq : IBq -I- BKq.
Sed ICq :: qu. Ergo KCq : BKq, 8c KG
:- BK. Efi autem praeterea 1C :13, 8c

f3. 8- I. communis 1K: quare la mg. CJK : BlK,.&
ang. IKC : lKB. ’-Hinc «mg.- B-lC :1 KIC,
8K ang. BKC : 2 IKC. Eadem ratione &
ang.CID:z CIL-8: ang. CLD : z CLI;
Sed quum fit circumf. BC :- CD V, & ergog
àng. BIC z CID: erit & ’ ang. KlC : CIL.
Sunt vero mai ad ,G aequales, & pfaeterea
latus IC commune. Ergo Ï KC z CL,-- 8:

a. 26. I. ang. IKC: lLC. Hinc KL : z KG. Ea-
dem ratione GK: z BK. Erat autem KG

’10 6- m :BK. Ergo ” KL : GK. Similiter vnum-
quodque ipforum GF, FM, ML ipfi GK vel
KL aequale ofienditur. Ergo pentagonum
FGKLM aequilaterum efl, Deinde , quum
ofienfus fit ang. IKC :ILC, & BKC :3
IKC, 8: CLD : z ILC: patet ", efTe ang.
BKC :- CLD. Similiter ofien’detur quilibet
apgulorum ad G, F,Maequalis ipfi BKC vel C
LD. Ergo pentagonum FGKLM etiam
Îlequiangulum efi. Q. E.F.

l W?D3:15Ex»?

° Scbalium;
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* Sabolium.

Eadem pæan, fi in circula quaecunque figura
 aequilatera 8: aequîangula defcribatur. 6c adex-
trema femidiarnen-orum. ex centra ad angulos du-
&arum excitentur lineae perpendiculares: hac
.perpendiculares.conflituentjîguram totidem laterum

à: angulorum aequalium- circula circumfcriptam.

P R 0P; XKII I. PROBE...
D In data pentagone az-

quilalero Ü aequiangulo ’

ABCDE cirtulum irfirâ-

  fieu. .Duos pentagoniangq-
l’os A 8: Bb’ifeca9* reÊt’i’ss. 9. I.

. AF, RF. concurrentibus
A G: B in F. ApunfloF ad AB.

duc perpendicularem’. FG;& ex Finteruallol. 12. la
F5 defcribeçirculum; Dico,fa&um.-.

. Ducantur in,1:e1iqualatéra lineae perpendi-
Îculares,FH.,,FI , FK,.FL, & iungantur F C.
.FD, FE. Et quia AB: t BC; & commu’nism Il)?
.FB,.& ang. ABF : F3 C: critJ ang. PARA, 4, 1.
:FCB. Ergo ang. EAB:,* z FAB z A" 244.6. un.
FCB. Sed ang. EAB z 5 DCB. 4 Ergo angr

I D08; 7. ECB. Re&a ergo .FC bifecat an-
gulum DCB. Similiter ofiendetur,.reliquos
angulos EDC,, D E A etiam, bifebari a mais

FD. FE. Et quia mg. FBG: FBH, item a
àng. F GB : ’ F H13, &communis FB: efl’v. Io. un
FH :5 F G. Ead’em ratione reliquàe Fil-ï. 26’ L

t * I . G 3 FKA



                                                                     

a. 16. 3.

a». cor.là.4
ç. 7. ax.

c. 6. 1.

le: EVCLIDIS ELEMENT.
FK, FL ipfi FH vcl FG aequales’oflendentur. l
Ergo circulas, centroF interuallo FG defcri-
ptus, par H, I, K,L. punEÏa tranfibit, 8: ibi la-
tera pentagoni continget, quia illa fecare ne-
quit’. Jn dato igitur pentagone ABCDE
circulas GHIKL infcriptus efl. Q. E. F.

r * Coroll.
Hinc fi duo anguli proximi figurae aequilaterae

à aequiangulae bifecentur, 8: a punflo. in quo
coëunt lineae angulorbifecantes, ducantqr re- i
&ae lineae ad reliquos figurae angulos: ormes au.

guli figurae enim bifeai- i -
F Sabot.

Eadem metbodo in qualibet figura aequilaten
8c aequiangula circulas defcribetur.

PROP. x 1 V. PROBL.

D Cirm datum ptntago-
mm; aequilaterum F 67’

’ acquiangulum ABCDE

E C tirrulum circumfiribere.
’ Duos pentagoni an.gulos A, B bifeca ’reEtis

A B AF, BF, coeuntibus in
’ F. Circulus, centro F

interullo FA defcriptus, pentagono circum-

fcriptus efi. . I I
Duûis enim FC, FD, FE, reliqui Omnes

anguli C, D, E bifefli emnt î Et quoniam
ang. EAB z iBC: erit ang. FAB :9 FBA.
Ergo FB 2 ’ FA. Similiter quaelibet FC,
F1): FE ipfi FB vel FA aequalis oflendetur.

Circulus

A. -V W..--A-...----.-.-A.--.ù---. «
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LIBER’IV. ’10;
Circulus ergo, centra F interuallo FA defcr-
ptus, per angulos pentagoni A, B, C. D, E
tranfibit. Q. E. F.

. * Sabalinm.
Eadem me circa quamlibet figuram aequilate.

nm ô: aequiangulam circulas circumfcribetur.

PROP. X V. PRO HL.
In data cirtulo A B C D

EF hexagonum aequilate-
’F B mm Ü uqmangl ulum in

firibert. ’
E v Ducatur circuli diama-

ter AD, pofito in G cen-
D ,tro ’. Ex centra D in r. 1. 3.

ternallo DG defcribatur alias circulus EGC,
iunÊtaeque E G, C G producantur in B r3: F;
81 iungantur A8, BC, CD,. DE, EF, FA.

Dico faEÏum. ’ c rNain quia in circula AED efi GE :GD,
ô: in circule EGC, GD : DE: erit4A
EGD aequilaterum, ideoque " aequiangu-ÀV-ÎCh-SJ.
lum. Quare ang. BGD efi tarda pars’duo-ç" 32- L
rum refiorum. Similiter ang. DGC efi ter-
tia pars a reâorum. Et quoniam ang. EGD

1-j- DGC -l- CGB z 76 2. mais: erit 8K ang. z. 2. (ch.
CGB tertia pars 2. reûnrum, 8: aequalis an- I3- I-
gulo ËGD, 81 ang. DGC. Hinc 4’ 8: anguliq,, 15. 1,
AGB, AGF, FGE & interfa &reliquis ae-
quales crunt. Sex igitur " circumferentiae n. 26. 3.
ED, DC, CB. RA, AF, FE inter fa flint aequa-
lcs, ergo à: " fox fùbtenfae refiae. Quatre."h 29. ’3’

’ G 4. acqui-
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Ü
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A . aequilaeerum efi hexagœ
num AH CDEF. Dein--

F q de quia circumf. AF z;
G , ED: communi addita AB

. i CD: erit tata circumfer.
E i CFABCD:ABCDE,I8:

proinde ang. FED z la:
D AFE; .Similiter reliqui

anguli hexagoni Engillatim aequales iPfi FED,
vel AFE oflendentur. Ergo 8: aequiangq;
lum eflæhexagonum AB CDEF, 8C datoicib
culo infcriPtum. l Q. E.F. i

Corollar. , I
Ex hoc manifeflum ef’c, -hexagoni lattis circuli

"femidiametro aequale efiè.
Circumfcriptio hexagonii circa circulum, nec

non circuli infcriptio vel circumfcriptîo in vel ci:-
ca datum hexagonum eadem mode fiant, quem

de pentagono docuimus. I 3
* Scbolia.

Hinc 8: facile triangulum aequilaterum ACE
in data circule infcribetur.

Hexagonum autem regulare (i. e. aequilaterum
8: acquiangulnm)fi4per data rein; CD in confines.
Fac fuper C D triangulqm .aequilatel’um CGD;
Centre G interuallo GC defcribe circulum; Is
capte: hexagonum. fuper datayCD defcribeiidum.

PROP. XVI. PROBL.
In data circula ABCD quindetagonum ne;

quilaterum 87 atguiangulum infirmera. ,

. . . Infcrie

q-Av

4**M

...C..
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VILIBER 1V. 4, 1.95.

Infcribatur circulo trianguii aequilaiefi
ipfi infcripti latus AC V , item pentagoni ae- oy. 2; 4;
quilateri lattis A B 3. Bifecetuch C in E fla. Il. 4.
limais reËtis CE , EB aequales in continuum" 3°- 3’

reûae circula aptentur: exit in ipfo quinde-
cagonum aequilaterum 8: aequiangulum in-
fcriptum. Nam qualium partium ’circulus
ABCD efl: quindecim, talium circumferen-
tia AEC, tertia Pars exfifiens circuli, erit
quinque. Circumferentia veto AB. quinta
cifculi pars, erit trium. Ergo reliqua BC

, efi duarum, 8: huius dimidium BE vel EC
efi decima quinta pars circuli AB C D. Ergo
:fi reflae EB aequales circula in continuum
aptentur: defcribetur quindecagonum acqui-
laterum 8: aequiangulum. Q. E. F. i

Ad modum eorum, quae de Pentagono
diûa funt, reliqua problemata de quindeca-
gono foluentur.

G 5 f Scbolium.



                                                                     

tu Evcnin. ELEM. LIB. 1v.
Sabolitnn.

. Circuius di- 4., 8, 16, &c.per 6,4. 6:9. I.
uidirur geome- 3, 6, 1 2, &c. per I 5,4. 8: 9, I.
triée in par 5, 10.2.0, &c. perm, 4.8:9, I.
tes. i h 15, 30,6o,&c.per16.4. 6:9,1.

Ceterurn diuifio circumferentîae in partes quot-
n’is aequales etiamnum defideratur. Quinte pro

figurarum quarumcnnque ordinatarmn val regain-
rium conflruflionibus faepe ad mechanica mificin
recurrendum en, de quibus Geoinetrae praélici
confulendi fiant. ’

..............----::::::

-.-.-
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LIBER m

DÉFINITIONES.
1. Par: cit magnitude magnitudinir, minci-

maioris, quando miner maiorem metitur.
z. Multiplex efl maior minoris, quando

initier maïorem metitur.
3. Raiio efl duarum magnitugiinum eius-

dam generis, fecundum quantiplicitatem, mu-
tua quaedam habitudo (leu relaxio.)

4.. Ralionem inter jà magnitudine: [tabars
dicuntur, quae multiplicatae le inuiCem fu-

Perare polÏunt. I
* In omni mione en galurins, quae ad aliam

refertur, amendai: dicitur, haec alter: con quem.
Vt fi A ad B refertur, fine magnitudines fin: eae

1 quantitates, fine numeri, ira vt confideres, quo-
medo A habeat le ad B quoad quantiplicitatem:
antecedens efl A, B vero confequens. Signurn
adonis magnitudinis 4 ad Belt nabis hocA: B.

s. In eadem ration?" magnitudine: çIè di-
q cuntur prima ad ficundam Ü tertia ad quar-

tam, quando primae 8: tertiae aeque multi-
Plices feeundae 8: quartae aeque multiplices,
iuxta quamuis multiplicationem, vtraque
vtramque. vol una fuperant, vel vna aequales
funt, vel vna deficiunt, inter le comparatae.

t v * 6. Ma-



                                                                     

je: EVCLIDIS ÉLÉMENT.

6. Magnitudines, quae eaudem rationemi
abent, propartionale: vocautur.

7. Quando autem aeque multiplâciumgmul-
tiplex. primae fuperauit multiplicem fecundae,
multiplex autem tertiae non luperauerit» mul-
tipl-icem quartae :, tune prima ad-ficundam mu-
iorem habere dicitur rationem, quam tertia
ail quartant.

8. Proportio cit rationumfimilitudo.
* Signum, quo noramus proportionem, ’vel

quod magnitudines A. B eandem rationem habeanr, .

quam magnitudines C D, cil hoc A: B 2C: D;
Sed A: B DE: l) dénotat, interA 8: B maiorem l
quam inter C&D rationem efi’e. Similitei-CzD

(A: B lignifiait, rationem C adtDi niinorem elfe

ratione A: B. u9. Proportio in tribus ad minimum termi-

ni: confifiit. v i I -.. to. Si tres magnitudines funtproportiOna-
les: prima ad tertiam duplicatamhabere dicie
tur rationem eius, quam habetlad Tecundam.

x l. Si quatuor magnitudines funtproporê
fionales: prima ad quartam triplicatam habe-
re dicitur rationem eius, quam habet ad fea
cundam. Et fic deinceps vno amplius, quam-
diu Proportio exfliterit. -

* Talium proportionum, quae continua: apo l
pellantur, fignum cité-è. E. gr. A, B, C notant,
eITe magnitudinem A ad B in eadem (anone, ac

B ad C; 8: A, B, C, D notar, rationes A:B,
B: C, C : Deasdem vélfimiles elle. Deinde li
A. .13. Ç. hoc quodiratio A: C fit duolicata radoub

i A;
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A: B,ficexprimemus,A: C:(A:B)’. lEtfiA,
B, C, D fuerint continue propottionales, ratio-
nem A ad D triplicatam elle rationis A ad B, fic
fignificabimus, A: D z (A: B)’.

1 z. Homologue magniiua’ine: dicuntur ante-

çedentes quidem, anteeedentibus, confequen.

tes vero confequentibus. . i
- * Si A: B z C: D, vocaturA ipli C homo-

loga , item B 8: D homologae dicuntur. o
1 13. Alterna ratio cil fumtio antecedentiâ

ad antecedentem, 8: éonfequentis ad confe-

quentem. q . . v A,14.. Inuerjolratio ef’t fumtio confequentis’,

vt antecedentis, ad antecedentem, vt Confe-

quentein. .I 5’ .Compofitio rationü cil fumtio an.teCeden-

tis vna cum confequentè, tanguam ynius, ad
igfam canfequentem.

l 6. Diug’jio ratiani: ell fumtio excellus, que

antecedens Afuperat confequentem, ad ipfam

confequentem. y1 7. Connerfio rationir efiqfui’ntio anteceden-

tis ad excelÏum, quo antecedens ipfamïzon-
fequentem fuperat. I ’ i n a .

1 8. Ex aeqtgalitnte ratio cil, quando, plurià
bus exfiflentibus magnitudinibus, 8: aliîs, ipfis

numero aequalibus, fuerit vt, in fimis ma.
gnimdinibus, prima ad vltimani, 1c in fecun-
dis magnitudinibus, prima ad vltimam. Ve!

mediarum.
aliter, fumtio extremarum pet fubttaûionent.

:9. 01-
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:9. Ordinata proportio cd, quando fuerit,
vt antecedens ad confequentem, ita antece-
deus ad confequentem; vt autem confequens
ad aliam quampiam, ita confequens ad aliam
quampiam.

’ Si fuerit A: B z C: D, 8: deinde fît B: E

:: D: F.
20. Perturbata vero proportio cil, quando.

tribus exiflentibus magnitudinibns, 8: aliis,
ipfis numero aequalibus, fuerit, vt, in primis
magnitudinibus, antecedens ad confequentem;
ita, in lecundis magnitudinibus, antecedens
ad conl’equentem; vt autem, in primis mag- .
nitudinibns, confequens ad aliam quampiam,
ita, in fecundis magnitudinibus, alia quae-

iam adantecedentem.
* V: li fin: magnitudines A, B, C, 8: tandem

Iliae D, E, F, 8l fuerit A: B z E: F; fi: autem
deindeB: C:D:E.

4911012. 1. THEOR.

E A . a Ba . .l F C H D
Si fuerint quottunque magnitudinef AB, CD

quotcunque magnitudinum aequalium numero
E, F, fingulaefingularum, aeque multiplicerf
quam multiplex (fi une. magnitude AB 1min:
tan: multiplia: mmt Ü émue: AB -F C D

omnium E -l-F. 8’ ,Quia enim A B aequo multiplex cil ipfius
E, ac CDipfius F : quotmagnitudines funt in

A B
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&B ipli E aequales, tot emnt 8: in C D iplî
F aequales. Sint partes, in quas AB diuidi
potefl, ipfi E aequales, AG, GB, 8:me
ipfius CD lint CH : HD z F. Ergo
multitudo harum partium in A B aequalis erit
multitudini in CD. ’Praeterea efi AG -l--
CH :* E -ç-F,&GB-4-HD:E-a-F.a-2-axr
Ergo quot funt in AB aequales ipli E, tot funt
in AB 4- CD aequales ipfis E fl- F. Ergo
quam multiplex cil A3 ipiîus E, tain multi-
plices erunt 8: AB bl- CD ipfarum E -l- F.

Q. E. D. ’
PROP. I I. .THEOR.

Si prima AB fimndae C
tuque multiplex fuerit, arque
tertio D E quartas F; filait

D autem Ü quinto BG flam-
dae C tuque multiplex, algue

B fixm EH quarta: F: erunt
E etiam prima 89’ quinta jimul

flamme AC: jècundae C ae-
e multiplicu, nique tertio

gfixta DH quarta: F.

G C H F Naquuot in AB funtp. hm
, magnitudines ipfi C aequa-

les, tot flint in DE aequales ipfi F. Et quot
in BG flint ipfi C aequales, tot finit in EH
iplî F aequales. Ergo unotin AGfunt mit-y. z a.
gnitudines ipfi C aequales, totidem DH con-

. tinet
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. I; 2» s.

"3115 EVCLÏDÏS ÉLÉMENT.

2finet ipfiF aequales. Hinc AGaeque m’
tiplex ell ipfius C, ac DH ipfius F.

E. D. i
PROP. III. THEOR.

F Si prima. A fitundae B
I I i aeque multiplex film]! at-

H que tertia C quartai: D;
filmantur autem EF. Gl-I

’. I , aeque multiplicerprimae A
Ü tertiat C: prit 67 ex

K. aequo jumtarmn vtraque ’
animique 11th multiplex.
altera quidem EFjècundae

B altera vero GH quar-

EAB a. CD MD-
Sint enim in EF partes quotcunque El, IF

îpfi A aequales, 8: in GH partes GK, KH iplî C

.aequales. Harum numerus illarum humera8
aequalis erit. Porro quia EI:A, 8: GK z
D z erit El ipfiusB aeque multiplex flac GK ipfi-
us D. Similiter IF ipfius B aeque multiple:
erit, aclKH ipfius D. Ergo i«EF ipl’iusB
aeque multiplex erit, ac GH iplius D.

’Q. E. D.

mon
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PROP. IV. ,THE OR,

t Si prima A ad firundam
B tandem halant ratidnem,
quam Iertia C ad quartant
D z 67’ aeque mulIiÂJIiw E,F

primat: Ü tertiae ad arqua
multi-flirt: G. H ficundaa
Ü quartile. iuxta quam-
ui: multiplitatzbnem, eun-

I I I dam rationaux habeâunt in-
EA B G liter]? comparatue. t
l l ’ Sumanturemmipfarum

E,Faequemultiplices i,K,

q 1.8: ipfarum G. H aeque
.- multiplices L, M. Erit; ’ ergo Ç l aeque multiplex
J I I j iplîus A, ac L ipfius C.
K F C DH MItem L aeque multiplex
ipliusBerit,ac M ipfius D. Et quum lit A:
B:C:D: filfuperat L,fuperabit8:” Kipfam m idefi î
M. fi aequalis, aequalis , 8: li minor, minot i
erit. Sunt autemI, K ipfarum E, F aeque mul-
tiplices, 8:L, Mipfarum G. H aliae vtcimque
actine multiplices 9. Ergo l E: G ; F: H9. hyp.

Q. E. D. ,Cor. Quoniam demonfirarum cri, fifuerit l.) vel,
1: vel ( L, fore 8: K ), z, m M : conltat et-
iam, fi L), z, ( I, foreM), ::, m K;
a: propret-en fore G: E: H: F. Si ergo quatuor
magnitudine: proportionale; funt, U" inuerfe pro.-

ortionale: arum. . ** Scbol. Similiter demonfiratur, eflë E: B 1*
F: D, item A: G :9: H.

r H PROP.

3.3. 5.
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. tu. EVCLIDIS. ELEMENT.
une P. V. THEOR..

B E A Siimag’nitudô A B nu:-
gnitudinir C D aeque mul-

D F C G tiplexfit,atque ablata AE
W ablatae CF: vit Ü reli-

qui: E B reliquae FD aeque multiplex, nique-

tota AB tatin: CD. *- i
Ponatur alia C G, Cuius EB fit aeque mut

tiplex ac AE elliplius CF. Ergo ’ AB ipfius
GFerit aeque multiplex ac AF. ipfius CF.
Sed 8: AB ipfius CD aeque multiplex ont ac
AE ipfius CF. Ergo AB iplarum GF 8: C D
aeque multiplex erit. Quare z cil G F z C D,
8: ergo A C G : FD. Ergo EB iplius FD
aeque multiplex cil, quaim AE iplius GF,.

. vel quam tota AB totius CD. Q.» E. D
PROP. v1. THEOR.

a Si dune ,magnitudiner AB,
ËD damna magnitudinum

. , F aeque multiplia: ut;
A k 57 nblatne quaedam AG,fi CH

K fint earundem E, F aeque à
v I multiplicat: .trunt Ü reti-

C quae G B, Hi) vel iitdetn
G 5E, F aequalet, vel ipfizrum E,

H 1 I F aeque multipliai. ’

B D 14:qu ’ Sit enimpprimum GB:
* - E: dico, etiam fore HD,:-.

F. Ponatur enim iplî F aequalis CK. Et.
quiaA G, C H ipfarum E,F funt aequemultio

. piicesf
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plices: erunt adhuc AB. KH ipfarum E, F
aeque-multiplices. Sed 8: AB. Cl) earun-i’

. .dem E, F aeque multiplices eranthrgn KH
8: CD eiusdem F aeque multiplices e’n’mt.

QuareFK H z: CD, &KC :2 BD. Sed
KCzF. ErgoHDzF. t 9Similiter demonllrahimus, 5 gb fuerit 5-2. S-
iplîus E multiplex, 8: hd ipfius F aeque mul-
,tiplicem elle, pofita ck ip ius F aeque multi«
plici, ac gbvipfîus E. ’Q. D. ’ i

PROP. Vit. THE’oR.

Il. 6. ax.
v. 3. a.

D. - * . .- . -E
F .

Aequale: magnitudine: A, B tandem fiaôent
rationem ad eandem C; à? eadem C ad aequaa

le: A. B. i . *Sumanturipfarum A, B aeque multiplices
D, E, 8: ipfius C alia vtcunque multiplex F-.
Et quoniam A:B: erit8:D:E. Quarefio. L et.
D). z, (F:,erit ’jqu0que ED, z, mF. 14, 3x,
Ergo * erit A: C-::B: C. Q. E.D.. l .ir.5.def.5.
s- Similiteridemonl’cratur, elle C: A:C:B.

Q. E. D. ’* Scbalium.
Eadem modo dêmonl’trabîs, aeqnalia adage

.qualia eaudem tarionem halicte. s

H z 8:11:01).



                                                                     

ne. EVCLIDIS ELEMENT.

PROP. V111. THEOR.
i t Inaequalinm ma.

A gnitudinum A B, C
F I maior AB ad eaudem

t E D mâiorem habet ra-
. I tionem, quam minor

G C. Et eadem D adminorem C maiorem
habet rationem, quam
admaiorem A B.

l l i ,Caf I. suait. in AB
KH O D LMN ipfiC:BE.fitAE

p.4.def. 5. (EB. Ca ipotefle

V f. 6: a.

ipfius AF. multiplex, maior quam , quae lit
F G. Et quantiplex FG ell iplîus AE, tanti-
plex fiat GH iplius E8, 8: K ipfius C. Su-

. mantur etiam ipfius D dupla L, tripla M, 8:
fic deinceps, quoad perueniatur ad primam
multiplicium iplius l), ipla K maiorem. Sit
ca N, quadrupla. iplius D. Quia ergo Npri.
ma cil, qua K faEla ell minot: nondum erit K
(M. Et quum FG, GH ipfarum AE, EB
aeque multiplices fint: erunt 8:’F H, FG iplao
rum AB, AF. aeque multiplicas. Sunt vero
FG 8: K iplarum A E, C aeque multiplicas.
Ergo FH 8: K ipfarum AB &C aeque multi-
plices enim); Sed quia GH 8: K aequalium

, EB 8: Caeque flint multiplices; cil GH :”K.
Ergo mon ell GHçM. Hinc, 0b FG)i D,
exit GH-l- FG,id ail FH, maior quam M
-l- D. id cil N. K autem, quum fit mino:

- quam



                                                                     

, LiBER V. 1:1
non fuperat ipfam N. Ergo" AB:":7. de; s.

Similiter-ofienditur, elle D: C ) D: AB.’

Q. E. D. . i ’
F A . - Un]: z. Si AE)EB. Su-

l , matur iplius EB multiplex
. GH ) D, 8: quantiplex eût

Cil-I ipfius EB, tantiplex fiat

E FG iplius AE, 8:K iplius C.
B Erunt- ergo. vt antea F H. K

ipfarum. AB, C aeque mul-
’ G tiplices. Sil: inter iplius D.

i l multiplices. N primo maior
1 1 . quam. FG, Mproxime praæ

KHC "BRUN cedens. Ergo, quodrurfus
eadem mode ofiendetur, FH

luperabit- iplam N. Demi que quumrurfus lit:
K r: Cil-1, F G autem, quae ipfa GH maior
cd, non fuperet N: patet K noniluperare
ipfam N. Ergo AB:D)C:D; 8:, quad
pari mode demonlh-atur, D: ’C ) D: AB..

Q. E. D. r .’ Caf. 3. Si AE::EB, idem eadem mo-
do demonfirari potelt, quo in calu l.

l. PROP. 1x. THEOR.
. Quai A, B, tandem ratiouem ballent

ad tandem-C, finit me je «quater.
l l l Et ad qua: A, B,eadem C tandem ha-

rt B C bat rationna, ipfie’ -eti4nzfunt inter

’ fi «gaula-v a v

V H 3 [Si



                                                                     

«(J

9. 8- 5’.

98
9°51 4
Yin

H

"8 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

I. Si enim nôn effet A: B ; nec f0:
  ret4’A: C:B:C. Quod efi contra

A B C
z. Si fit C: A: C: B,nectamen A : B:

non 4’ erit C: A: C: B; contrahypothefin.

ErgoAzB. Q. E. D.. * ’
PROP. X. THEOR.

I Magnitudinum A, B rationna fiabm
l I I Hum ad tandem C, quae mainrem halle:

I rationna A, maior. Àd quam ve-
A B C ra B eadem C maioçom habet rationna,

illa çfliminor. ’
. I. Sit A:C B: C. Jamfi non fit A Br

aut aequalis, aut minorait. l Si efletAzB:
foretA: c :243: c. snack foreflP Ai *
C (B: C. Vtrumque contra hypothefin.

Ergo A B. Q. E. D. . z. SitC: B, C:A. Jam fi non fit B A:
zut aequalis exit, aut maior. Si B ::. A: erit 75
C:B:C:A. SiB)A:erit4’C:B(C:A.
Quia vtrumqûe Contra hypothefin efl : necefib  

efl vt fit B (A. Q. E. D.
PROP. x1; THEOR. *

Quae de v
de»! flint cae-

dem rational,  

v 59’ inter fi
’ I l fint eaedem.

I I   I SitA:B--’:GABLHCD MKEFNËË’ÊÊ 21;

  , 7’ - n Dico

hypothefin. Ergo A28. Q. E.D..



                                                                     

L’I BgE R’. v; - a,

Dico fore-A:B:E : F. Sumantur enimîpfa-
rum A, C, E aeque multiplices G,H, K; ipfn-
mm wero B,D, F aeque multiplices L, M, Nu l .
Ergo fifùerit G):, (L: erît” & H à :,g: 5.def. 5
(M; item fi fuerit- Hz :2. CM: erit 8: K
à :, 4V; Quatre. fi fù’erit G), :, 4.1;
erit &K),::,(N. Hinc erit "A: R: E:
F. Q. E. D.

PIROPK X Il. THEOR.

G .-.-H--n-Jê----o.
* z A "-47 SE

Si quotcunque magnitudine: proportionaleg
fixerint A: B: C; D z E: F: ut vaavA..anten
tedentium ad vnam B..corglëqyentium, ita nant
mime: anteced’entervA -i- C 4- E.,ad ormwmn- I

figùmte: B. -I--.D -vl- F.

Sumantur ipfarumA. C, E aeque multipli-
ces G, H,K, &ipfarumB..D, F aliae-vtcunqueç
aeque multiplicesL, M, N. Iam ’ fi G), :, a. 5. de; 5.
(L: cric-8: H ), :2, C M. atque K D. :,
(N, Quare fi G.) z, (La arum: &, G,
gy fifi-K D, :2 (L 4* M -lr- N.. Suntl
autem G, &G-l-H -l--- K ipfarum A, 8: A 4-;
C--â- E raequeDmultiplices; item Lac L 4-5, I. 5,
M 4- N funt ipfarumB ac B -l-.- D 4-- F ae-
que mulçiplices. Ergo " eflzA : B: A-FC;

31-EzB-i-D-l-F. QzEkDa A

’ l H 4 PROP.



                                                                     

’ no EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. xm. THEOR.

1. 15. -. (f m"-
L .B. .ÏfiD.JMF.N: r.K. .l--Oî:fi--l

Si prima A ad ficundam B eandem [tubent
rationem, quam terfia C’adoquartrïm D; ter-
tia autem Cad quartam D maiorem lutinai ra-
tîànem, quam quinta E ad fixtam F: Ü pri-
ma A adlècumiam B maiorem habebit rationm,

quam quintn’E adfixtam F. V
Sume ipfarum C. E aeque multiplices G, H,

à ipfarum D, F alias quasdam aeque multi-
plices K, L, ita v1: G quidem fuperet K,- fed

7. 7. dei 5. H non fuperet L, quad femper fieri potefl 7.
Deinde quantiplex-G efl ipfius C, tantiplex
fiat M ipfius A, 8l quantiplex K efl ipfius D,
tantiplex N iBfius B. Ergo quum fitA:B:
C:D; fi fuernt 6D, :,( K: erit 8: M ),
:,(N. Sed G DK’. Ergo &M)N.
Atqui H non ) L. Sont vero M 8c H ipfa.

- rum A8: E aeque multiplices, nec non N & L
ipfarum B. F (pet conflr.). Ergo ’Y A: BD
E : F. Q. E. D.

* Sahel. Si veto fuerit C: D ( E: F: erit
quoque A: BooE:F. ItemfiA:»B)C:D)

’E: F:.eritA:B)E:F.. EtfiA:B(C:D(
E: F:erit A: B (El: F. »

l PROP.

; 1,..ÏP VA. «Mpm.o

a: 5.44.8:

,4

n-.- fr,-

M 44.--.4



                                                                     

LinER V. m
PROP.. x1v. THEOR. .

Si prima A adficundam B can-
, dm [tubent rationam, quam tertio C -

ad quartant D; primo autem A ma-
iorfit quam tertia C: Ü ficundaB,
quam quarta D, maior Et fi

A B c D nouât: aequalis. Et fi minot": e

"mon n o -I. Qui: enimoA)C: erit’A: B DG: B). g. 5..
SedA: B:C:D. Ergo *C:DDC: B. En” 13. 5’-
go 41303, vel B)D. Q. E. D. 4- m 5.
V 2. 3. Similiber demonfirabitur, fi A :C,

fore 32D, &fiA(C, fore BQD. Q.E.D.
’ 4’ Sabot Afortiori, fi A:B QC:D, 65A
)C: orin;  BBD. Si fuerit A:B. St A: B z:
CzD: erir 8c C .7. D. Sumtis enim ipfarum A,
B, C, D, aeque multiplicibus E. F, G, H: quia à E
:F, en: l G:H, 8: proinde n C .1: D. .

a. fcvh.

.9. 6. axl.
1. 5. def. 5.
u. 7. ax.

[PROP. XV. THEOR.
4 Parte: A, B interjè comparatae tandem lu:-
bmt, rationzm. quam habent earum aeque mul-

tiplia: CD,EF. l ,1C Sint CG, GH, HD partes mul-
E tiplicis CD ipfi A. aequales, 8:

G la, K, KL, LF partes multipliois
KEF ipfi B aequales. Exit ergo

H Lmultitudo ipfamm CG, (il-I, HI)
l aequalis multitudini ipfarum EK,

k KL,LF. Et nia CG : GHAn 35 :Ho. &EË:KL:1.F:a.7. 5.
crit’CG: EK:GH:KL:HDEYLE. Qua- 8: u. 5.

H 5 , ra ’



                                                                     

m EVCLIDISÆLEMENT.

g a 5., Ire P ce; E,K,-;-co :.EF;:E(t acre-A; B:’ "
m7. s. CGLEK. ErgOA: 3:.5CD-z EF. Q.E.D,

à. 11-. 5. , A IPROP.. XVI. THEOR. . ’

Il w A .Mr vB u
H60" ’--*D. . . G . Il.I

S1 quatuor magnitudihe: proportionaln. file-
rint, AzB.:C: D: Ü alterne proportionalu
malt A z C :B:D.

l Sint ipfarum A, B aequemultipliœsE, F, 8:
ipfagum C, D aliae aeque multiplices G, H. A

O-IS- 5. HinCA:B:,°AE:F. SedA:B: C:D(llyp.).(
un II.5- Ergo’C:D:-.E:F. RurfusC:D:’G:I-I;

. hinc.’ E :F: G: H. Quarefi E à z, (G:
g. 14.5. exit E &FD,:, QH. Ergo A: C:”B; Dé

- 5-defi s.Q. E. D. . .
A * Schol. Hnec propofitîo 8c I4. locum tan-

tum habent, fi magnitudines proportionales oins-
» dem generis font. Ceterum ex hac demonürare

Doffumus,fifi’tA: 32C: D, ôt A )( B, «fi 49’
)(D. Nam fumtîs ipfarum A, B,C,D aeqde

multiplicibns E, F, G,H : quia a A: B z: E: F, 8c
r. l6. 5. ergo r A: E23: F, & A )Q B; erit EDQ F.

Hinc 8: aGXH. Sed quumfitaG:IH:C:D.
ô: ergo a- G: C: H:,D: exit: C )n Dg

o .E.’D.

Q PROP.



                                                                     

L I B E R V. o 133.
PROP. XVII. PROBL. ..

.. 0. I. P Si campafitae magnitudine:
I fini proportionale: (AC: BC

. , I :DF:EF): Üdiuifizeprœ
e N fi pm’tionale: mm: (AB: BC

. K L Z: DE: I I
H C F In Sumantur enim ipfamm

E quidem AB. BC, DE, EF
B aeque multiplices G H, HK,

L LM, MN,ipfarum veto BC,
(î A D 1., E F aliae vtcunque aeque

multiplices K 0, N P. Tota
KG totius AC tam multiplex ” efflquam HGu. 1. g.
ipfius AB.. vel LM ipfius DE. LSVed quam
multiplex cf! LM ipfius DE, tam multiplex
CR ".LN ipfius DE Ergo GK 8: LN ipïa-
rum AC. DF aeque funt multiplices. Rur-
ius 4’ HK 4-KO id efi H0, 8: MN 4- NPQ- 2.5.
id efl MF, aeque multiplices erunt ipfarum
BC, EF. Efl vero AC: BC z DFzEF.’
Ergo fi G-K D, :. ( H O; erît quoïlue n". 1" "-
LND»,:, CMP. Sîvero GKD,:,( a; .
HO: erît 8C, commuai HK ablata, adhuc
GH), z, QKO. Et fi LND,::, (MF;
erit, communi MIN ablata, adhuc LM),
z... eNP. Ergo fi GH),:, (K0 z’erit
3l LMD, :, (NP. Quart: 3A3: BC:x. 541625.

DE: EF. Q. E! Do I D7
PROP.



                                                                     

«la. I7. s.

u. u. 5.

.- se.

au»
Unvaque

:24 L EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. XVIII. THEOR.
Si diuffize magnitudine: fiat proportionalu

(AB :.BC:DE: EF): Ü n’impojitaeprppor-
tionale: nant (AC: BC :DF: EF).
C F Si negas: erit. AC ad BC v1: DF

G ad aliam F6 ipfa FE minorem vel
B maiorem. Sit primo FG C FE.

E Sed quum fifi;e AB: BC z DG:
FG:" DE: EF. &DGDD’E:

A D erit a FG D FE. .Q. E. A; Simi-
t liter nec potefi elfe AC ad B C vt
DF ad maiorem quam FE. Ergo AC: B C

:DF: FE. Q. E. D. t
PROP. XIX. THEOR.

B Sifuerit vt tata AB ad totem C D,
ita ablafa AE ad ablatam CF: erit

,reliqua EB ad reliqnam FD, ut iota
. E F AB adtofam CD.

Nam quia AB: CD : AE: CF:
Arc erita1terne”AB:AE:CD:CF,&
diuidendo 7 BE: EA: DF: [FC, 8: rut-fus
’alterne DE: DF:EA:FC::. AB: CD.
Q. E. D.

CoralIar.

Qnoniam oflenfum efi, fi fuerit AB: AE
347335.: CD: FC, fore AB: on : RE: DF: erit

alterne AB: BE : CDS D F. Hincd’ficom-
ptfitae magnitudine: proportionale: fuerint, con-
uarteada etiam proportionalu tarant.

’ ’ " PROP.



                                                                     

LIBERVu; ne
PROP. XX. THEOR.,

k Si fut "en magLnifudine: A,
B, C, alia: ipfi: marnera ne:

.. . I l quale: D, E, F, quae tbinae
I mantur in eadem ratione (A:

B: Dt: E,&B:I l axe aequo autem prima A maior
A 3c D E Fjitquam tertia C: Ü’quarta D

. quam fixta F maior "in 67j?
aequalit. aequalir; fjfi miner, miner,

Quum enim A ) C: erit A; B » ’ C:B..,e3, 5,
Sed(hyp.) A:B:D:E,atquec:B:ëF:E.ç. hyp. a:
Ergo D:E)n FzE. Ergo D)3E. 81-, cor-M.
militer ofienditur, fi A z. -( C, ’foïe D :3;

çF. Q.E.D. 4. - l ’.’
PR0,P..X,XI. THEOR.

t Si fiat in: magnitudinc: - --
A, B, C, Ü aliae mimera
aequale: D, E, F, quae bina:

filmantur, 63’ in endimvratia-
ne; fit autem perturbait: en;

I I - mm proportio (A: B t: E: F,
A B CDEF &B:C:D:E), Üexaequo
prima A maior fit quam terlia C: Üquarta D
quam flatta F maior "il; a? daguait, ae-
qWÏÙ; 59’ fi miner, miner. K

QuiaABC: efiA: BD’ C:B. Sed efl An. g, 5,
BzEzF.&inuertendo C:B:E:D. Ergo’u.13.s.
E: F)E : D. Ergo AFv( D, velD D F-Â-m’ 5’
Similiter oflanditur, fi A z, ( C, foreD z.
(F. Q, E. D.

PROP.



                                                                     

ne EVlGLIDIS ELEMENïf.

PRO P. XXCII. THEOR. ,
1- Sifint quatrunque magnitnr
’ dine: A, B, C, 8’ aliae W: nm

mero aeqaalet D, E,F, quae bi-

l l une jamantur, in eadem ra-
A B C D E F tione(A:B:D:E, &BI:
l :E:F):Ëï.exacquo inca-

.GKMH LN dam rations "un: (A: IC z

i ILF) Il- - Sumantur G,I-I ipfarum A;
.- I " ! .D aeque multipliées, &K, L

* * ipfarum B, E aliae vtcunque
l aeque multipliœsmecnon M,

. r N ipfar-um C, F. ErgoPG:
K:&L&&M:UN.
Quare fifitGD, :,( M: erit

v. 2°. 5. &’H3),:,( N. Ergo Az-CzïD: F.-

;.5. dei 5.51. E. D’ ï

un s.

p ’ Sclml.I I. Ergo rationum aequalîum duplicatae, tripliez-
tae &c. etiam aeqnales l’ont. -

2. Et vice verra, quanta ratinnum duplicatae,
vel triplicarae 8re. aequales Tant, eae inter le aei
quales font- ’Slnt e. gr. 31,1), c, d, 8c e, f,
g, h, ô: fit a:d:e:h;erit n:b z e: f. si
negas:fira:b :: e: p, &p) f, &pone-I-S- e, P.
s, t. lgitur quia e z p(e: fzerit p: s (f: g, ô:
s: t (g: h, ideoque s ) g, &t ) h (fch.14. 5.).
Sed quiaa: d :e:t, (pet fch.1.) ôta: d:e:h:

i cri: quoque t :h. Q. En. . . l
BROÈ



                                                                     

’LIBEn-w "1M
PROP. XXIlI. .THE OR. ’

Si fiat 1re: magnitudinee’A;

B, C, 63’ aliae numero 11e-. n

l martyr, ln eadem ratione, fit
e autem perturbata earum pro-

AIBCDEF pprtia(A:B-:E: F, &B: C

I deal ralione ’erunt ((A: CL":

B, D aeque multiplicibus, 8:

GHLKMN :9113): 5km aequo in ea-

sumtis G; H, K, lpfarum A,

l maque mîque multiplicibus,

qua?" D, E, F, quae binae J54- .

erît’ A: B r. G: H, &E: F°t 15’- 5.».

De: F):

l l aliîs L,M,NipfarumC,E, th-

:eM: N. Sed panitur A:
B: E: F. Ergo Gz’H "i:*’ 11-5! i
MzN. vEt quia 12sz : D5

E:eritH:L::L:M.’ Quare’fi G)i:;ç. 4. 5,
( L: erit 8: K D,v:, (N, 8K propterea.’
A:Cà::D:F. Q. E. D. r

PROP. XXIV. THEOR. .
G . H Sipima A BÇadfieundzm C

l eandem habeat rationem, quam
B - . I ter-fia DE ad quartant thabeat

-E autem Ü quinta BG uni-fêta";
dam C eandem rationna, quant

flirta EH ad quartant F’: Ü

" A C ’D F comngfila e prima quinto A
Gadfieundam C eandem rationaux habebit, qui!!!
compqfita ettrtiaÆfl’ fixtaDH ad quartant-F.-

Quum ’

æ

1.921. 5’. I

def. 5;



                                                                     

:18 EVCLIDIS ÉLÉMENT. -

G H QuunlenimBG:C:EH:
q. c0, 4, 5. p fi erritinuertendo C: BG:"

l . A I ïE F:EH.thuiaAB:C:DE:1
Q. 22. 5. F: eritex aequoî’AB: HG:
x. 13,5. l DE: EH; ergo componen-

dox AG: GB : DH: H E.

du hyp.
"e 7’ Î.

a. I, . 5,
13. le 44.5
7. 2. 1x.
a. 4. ax.

A C D FHinc quumpraeterea fitGB:
C: HE: F: erit ex aequo 0A6: C:
DH: F. Q. E. D. v,

I PROP. Ixxv. THEOR.
B l. e Si quatuor magnitudineefue-

D rtntproportionale: (A B : CD r:
G .. E : F): maxima ipjîzrum A B, 67’

H ,. minima F dauba: reliqui: CD
-l-E muions "ont.

Fiat enim AG:E, &CH
- :F. QuoniamergoABzC D

’ A C E F :ll’E: F,:”AG:ICH: erit
GB:HD::. me. on. Sed AB’4’ BCD.

[Ergo GB DÊHD. Quare, quia AG-l-F
:YCH-l-E: exit: AG-l- GB-l-F)CH
hl-HD-i-E, id efl, A3 44?: CD -i-E."
Q. E. D. l ’ e e’ ” Quae feqnuntur propofitiones non (ont Eu-
clidis, fe’d ex allia defumtae. 0b frequentem ra-
men earum vfum eus Euclidei; lubiungere, llan-
cum Barrow fecuti, voluimus.

* PROP. XXVI. THEOR.

A C ----s Si prima adficundam h
B D --1 . babaerit maiorem ratio-
E 112m, quam renia adquae-Mm: babel»? inuereendo, fmmda ad primant
minon» rationna, que»: quarta un! tentant.

Sit



                                                                     

i Ï’L, 1. B En. il. a;

Si: A: B) C:D. Dico B: A ( D : C. Nam a. 13. s.
concipe.C: B. Ergo lA: B) E: B;ê.Io. 5.
quatre ÇAAQS-EÎÎITÈÇÎ Rififi-fifi E velg’D: Ç. "t 8’ 7’

QI. E D. v 3.cor. 4,5lÎPROP. XXVII. THEOR.
A B - Si, prima ad ficundamC -.-. e D .--,. babuerit maiorem ratianem,
E ’ ’ quam tertio ad quartant : ba-
bebit quoquevi’ciflba prima ad tertio»; maiorem ratio-
mm, quawificundu ad quartant.
r SitAzB)-C: D. Dico A: C DB.D. Nains. Io. 5’.
putaE: B:C: D; ergo rA )E. Ergo A: Cm 8o S.
)àE:Ç,ye1*B: D. Q. E. D. " k 16-. 5.

Ï PROP. XXVlII. THEOR.
’ Si prima adficundam [miment maiorem ratio-

"GM,, qui» tertio ad Quorum: boutoit attaqueront-
pqfi’ta prima cumjècileida ad ficundam moitirent ra-

tionna , quam complot: renia cum quarta ad

quartant. I t t(Ex ’
. A B c n -   E. r

SitAB:B,C)DE: EF. Dico AC: BC )
D F; EF. Nam cogita GB,: BÇ :: DE: En", 5,
En.) flABDGB; adde minque BC,erit ’ ACD». 4. ait.
GC:ergo fac: se: cc: ne, id elt’DF: EF.-î 8- s.

Q. E. D. l .- , .’ l 0. la. S.
Î , ’ PROP. XXIX. THE OR.

Si com fieu-prima cum ficùnda udjêcundam ma-
ganas in! utrierationem, quam campofiza tertio tu":
quarta ad quorum.- babeln’t gangue diuidendo pri-
ma adfecamlam maint-"m rationna, quam tertio ad

quarta)». : I p sa 1:



                                                                     

v. hyp.
4.29. 5.
x. 26. 5.
41.28. 5.

’ ce. Io. 5.

a. 8.5.

’-Q.E.D

.130 EVCLIDIS ELEMENT.

G

5X A lA ’ B C D E FSit AC:BC)DF:EF: dico AB: BC)DE:
EF. lmellige GC:BC:DF:EF. Ergo "AC
)GC. Aufer communemBCœi-it 9 A8)
Ergo AB: BC)’ GB’: BC, vel” DE:BEF.

*PR0P. XXX. THEOR.
Simmpoflm prima «un

Ah-Î-ë-qqficunda ad [écartelant lm-
D l, IF (mer-I: maiorem rationna,

quam campafiëa renia cum
quarra ad quartant: babèbiz par 1:me ratinai:
prima cum ficunda ad prima"; minorera national,
quam tertio mon quarta ad tertio»).

SitAC:BC)DF: EF: dicoAC: AB Q DF: DE,
Nam quia y AC : BC)DF: EF: et]: diuidendo AB:
BC )° DE: EF; iinnerrendo igimr 75 BC: A’BÇ

EF: DE; ergo componendo AC: AB 4’(DF:DF.

Q. E. D. l.*PROP. XXXl. THEOR.

A D Si fiat me magnitu-B E-g- dine: A, B, C, valine
C----, F n- ipfi: navale: damera
6-- . D, E, F; flua: maiorH . , . ratio prime priaraenadficuadam, quam prima: piafferions ad fécondait:
’(A: B) D; E);itemficaudae priant"; ad tartina;
maior, quamficundacpolleriomm ad reniai» (B: CD
E:F):crit gangue ex aequo maior ratio prima: prio-
rumad tenions, quum primpoflmarum ad reniant

(A:C ) D: F). . - 4 i’ Concipe G: C: E: F. Ergo" B DG» 313° F
A: G le AzB. Roi-fus put: H:G:D: E: ter-I

go

l

-.--- g-



                                                                     

LIBER’Wa-v u!
go fin: «(au B, a: fortins 711:6 (’A: 5.9.13.
Quare *’ A a H. Proindç  A: C ) a H: 071ch. 113:5

veL  a D: Fa» Q.E. D. à. 22. s.
* PROP.:xxxn. THEOR.

A D Si fin: ne: magaitudi-
B ne: A,IB; C, a? alia:(2-- ’ F----- ipfi: mimera vaqua!» D,
G--- - I . E, F; fltque maior ratio
H---- prima: priant"; ad fè-
À «andain , quam fictmdaepofleriorum ad reniant" (A: B ab: F); ilmfiw".

du prima» ad reniai», quam prima: pofleriorum
adjècundam (B: C )D: ÀE): cri; gangue .ex aequo

-maior ratio primae priorum ad reniant, quam prima:
poflerionm ad reniant (A: C )D: F). ,

Hniusce demonüratio . plane fimilisjeft deman-

fltazioni praecedemis. . . "h

a union xxxml THEOR.

A . E B I Sifiurir maior ratio zo-
tiu: A8 adtatum CD, quam

C ..-.L ablazi AE ad ablatum CF :
’ a cri: 49’ reliqui EB ad relia

9:41am F D maior rima, quam tafia: A8 ad to-

tum CD. «Quoniam A B: CD ) AE: CF: erit a pelas. 27. 5’.
matan’do AB: AE ) C D: C F; ergo connerœn-
do ê AB: EB ( CD: DF; permutando igirurê- 30- 5’
AB: CD ’ (E8: DE. Q.E. D.

a PROP. XXXIV. THEOR.
(Si fiat patmzquenagnitudims, U’ aliae ipfis

taquait: mantra, 15’:un maior ratio prima: priera;

I 7 .î l 2
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ad primant pofleriorum, quam ficundac 1d: ficus.
dam, à! Luc maior, quam unie; ad tertiam,,,è9f
fic deincepr .- hachant 0mm priera final ad 0mm:
Ipofieriorerfi’mul maïorat; ra’zionèfir’, 91mn 0mm:

priant, "lido prima, ad mufle: pnfieriores, reli- k
(la 91104166 priva; auteh, [9mm prima
priorum ad primant pojlert’anan; marbrent- dazi-
Que etiam,quam vltimu prio’rum, ad abîmant, 15011:7

nanan, . aa

Horvum demonfiratîo efi perles intgïpreyes,
quo: adeat, qui dam defiderat. Nos omifimus,

x breuitatis Radio, 8l quia earum. millas yfus in bis

çlementis; A

ÈvCLL
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E VËÛ La 1.7D I-S
ELEMENTORVM

LIBERVVL

. DEEINITÏÛNES.,
.; 1.15imilufigûmarefiilineap ’fuflt, quae 8:
.fingutos angulos fingulis aequales habent, à;
circa aequales. angulps latera Ptoportionalià.
.. a. . , *» Notafünilimdinis cit hue
. .,2. Redprocae figura: (unir, quando in vtra-
que figum antecedenteS’ (St. confequentes vra-

110mm termini fuerint, ’ I . -
"3* .Semmium gxtramam 65’ mediam-ratinnm
"fia limafiâîq elfe dicit:ure quando vt tota
ad. malus fegmentumt in; mains. fegmentum

rad minusfehabue’rit. a
; ;4. Allüudo; cuiurque figuraa efi linea pér-
pnn dicularis. a Vertice ad» bafin. (11183.. . .

5. Ratio ex ratiqnibu; componi. dicitur, quan-
do rationum quantitates, inter fe mnlfiglica-
jue,illius faciuhii,,qpanfitatem; . C
I a; Signnm gélatinas. (amadis A; Rem; Ici.
lîEêÏ fignnm quofiÏfiùÏ maint, àlïàsînsballiçecédeht

Ïontinent confequenlem vel aliquotgun eius pu;-
tçlp. Iam quia iationum.A: B 6:31 C quantifii-

A
""6!

ignée quantim et! radotais A a CI dîcimus mime!!!
’A: C componi ex mionïbus A: B à: Il: C, «100d 1’

fic faibimus(A: Ç):(A: B),ç- (B: Ç); .

ü: W . l 3

les Î &(T linger fe multigl’mapaè tachant
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1110?. I. THEQR.’ » C

ë ’ Triangala ABC,IACD, Üaparfallelogrammîz

EC, CF, quae tandem [tubent altitudinem, finit
interfi ut bal?» BC, CD. 1 .

A C ’ I. InBDProduEh fg-
mahtlif B 6.: GUI-1:.
BC. &DK :KL: CD,
&iungantur AH, AG.
AK, AL. *a Ergo ’ A

HGB CDK ABG :A AGH z
A ARC , 8C film: proiùdebafisHCôc A AC H
bafis BC 8: trianguli AEC aeque multiplicia.
1Similiter pater, cire bafin CLC&’A AC L bafis
CD & A ACD aeque multiplicî’a. a Iam fi

lHCa,:,(CL: critv&-" A AGH ),’:,(
ris-dei 5*A ACL. Ergo BC:CD.-JA ACB: A ACD.

Q.E.D. * v - I ’ I :7- 41- la :.Quia Pgra.EC: CF [nm dupln 7 Arùm
f 113-5 .ABC,AACD, &hinc 8 EC: CF: A AB.C:A
’ ’5’ ACD:e1iUEC:CF:BC: en. a Q. E. 1).:

* Scbolium.

H- Hinc triangæ’
IIABC, DEF, 49’3’ *   Z G Mr,

a 740mm a: a:L .o 113M ma." W”; c:
EF, itafè bahut v: altitudinéi DK. . - l

Snme IL: on, &KM : FE, ac image LA.
1. 5. MD; Quîa ergo IL :’ KM: cri: ê AÀLÇ: A
33.1. DMK:AI:’ DK. Sed un: v A une:

zain-5413MB: z ADEF. Ergo AABC: ADEF: 9
’5’5’ AI:DK:’Pgr.GC: Pgr.-HF. Q. E. D. «

PROP.

z. 38. 1.

tong.a

o

a
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PROP. I I. THEOR;

A Si uni latent» B C trianguü
AEC panada rafla lianE du-
catur: hac: proportionafifer fi.
talait sym- trianguli luteraAB,

" AC. Etfi trianguliABC lutera
CAB, AC proportionaliter fiât:
film: : quapfifiioner miungif-

feâ’a tinta DE, 15215un Magali [Mari B C

parallala- « I ’ v ’ 7*
l; Sit DE aà BCparaHela: dico forcSB D:

DA z CE: EA. Iungantur enfin: DC, BE. a
Et quia x DE, BC parallaaezefièaa RIDE :M hm L .,
A CDE. Ergo-A. 30E: A AIDE ,21 a A L37. ’-
(IDE : A ADE. Atqui. a ËBDE: A ADEF’ 7 ’ 5*

2’81): DA, CIA. CDE:-- AVADE z: CEH, 1.16;
FA. Ergo BD: DA z ECE :aEA. Q; E. D. g, 11.5.,
’ 2. Quia ’BDzDA :CE: EA, 8K BD:1DA du?

2m A BDE: A EDA,&CE: Man (IDEM-1.6..
A EDA: tarit? A BDE: A EDA :wùxCDErë. n. 5,.
AEDA, & hincA BDE :’ ACDE. Qua- m 9. 5,
ra ’ED, BC parallalae faut. Q. E. D, :239. I.

’ mon 111. THEOR..
l Si trianguli ABC Can-
gutu: A bifariam fire-

turv, fémur autemangw
v du»: rafla lima Ach;
’ rat etiam bafin BC: bœ-

’ r fifigmma BD, Do
B D C tandem rationgm MO-Î*

bunt, quam refiqua trianguh’ lutera B A, A0. a

r - I 4. Elax
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’ r Etf bof: RGfigmmta
D , D C. candît: ha-

a beant ratipnem, qu ure-
, ligua triaàguli A’BC Ia-

,t;ra BA, Acîfguaça

5 1 verrine A ad z jugent(B l. D *, D duaijur. firèfia linger
AD.!rianguh’ wigwam ,Afigfizriam ficabit. a

; l. Ducaturzenimad AD- patafiola CE, 8:.
Producatur BA in E. Quia ergo-,ang. ACE.
:7" GAD, &EAEC": v BAD, a: GAD z 9*
BAD; erit,ACE.:AE,C, ô! AC z: xAE.;

- «Hinc *PBD:«.DC:BA :. AC; Q.E. 1).,
2-; Eadem canftruêtis, fi BD: Do .: 3A1:

I - I AC: quiatBD-.fDC:4’BA:AE,3erit BAziAC
; :: ” -BA:AAE. 8: ergo A C ç! AE, 81 mg.

ACE:.’s AEC: Sed ang.’AC E r. ’ DA. C; ’

- 8: ang.AEC:" BAD. Ergo mg; BAD z
lDAC. Angulusigitu: A bifeüus cit a refila

ADÀJ QAE.Dp M . l - 1-P.R.OP.* IVJTHEOR, z
î

F a - Âequiângulorùm trima-1’
,, -Ugu.loruvaBCr, DCE

proporgionalia fiat lutera,
j èuaewinqm aequale: an-

.* . galon f6? ïamologa fiant

j I a lutera fugua: argalibu:
B CL . I anguz’ij fibtenduntqr.
sa: ang. A-zD, B:DCE,..&AÔB:E!I

En). fore B A :vAC z CD :DE, item EC: ÇA:

CE:ED,&AB:BC:DC: CE. A . r

. Pofita

mw«. .J
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’ Pofita enim CE BC in dircanm, 9rd-
duc BA & ED, quae in F’concurrent: qui: Ç a.
mg. B -4-E:’Y "B4.- ACB (- a a; TCŒSÊy.hyp.
Et quia ergo CD ad BF, 8: AC ad FE parfilât I7- I.
las en; erit fAF:ÇD,&FD:AC. Sed" 28-1-
BA: AF: BC z CE, & alterneAB:BC:AF;î’ 3;
CE, & DC ; CE;?.AE; CE. A Ergo AB: BC s, 7:5]

:DC:CE.C h I. r v Ruffus bb CD, BF parauelas efl ” BC : CE

:FD 2 DE 2 AC: DE. Ergo alterne EC:
CA:CE:ED. - a ’ I

- Et (jument-ARE BC :DC: Cfiizlerié ex
aequo’BA: ACŒCDR: DE. ’;Q.E.D. . 4.22. 5.,

3 .IScblalia. l, x. HincAB: DC:*- 3c: CE:AC:- DE. 3,15. 5,
2.,.Si in A EFB ducitur balî BF parallel’a CDgefl: I

13F:CDA :BE: EC::FEÉED. C A "MIS. 5.
3. lITrianygula nequiangulg Emilia funt. ’ I’

. ll’ROP. V. THEOR.. A
F . Si ciao triangula,a C , ABC,DEF lutera ha»

ÎL- beant proportionalia:
aequiangula a r u n

B triangula, ganga;-
G ’ le: habebunt àngulw’,

galba: hofiwloga laiera fibtendunturL .
’ En ad miheDEfipunfium qjidemD ang. F. ,3. r.

EDG:CAB, ad panama! veto E mg. DEG» 32. x.
:CBA : &- reliqui G,C aequales pfutt ’. Er- E4. 6.
gens ; 3c :135: E6; Sçd’lAB: 8sz hyp-
DE : EF. Ergo. 116;? EF.. Similiter gaga W 5’ a

I 5 C Ç ED:

P
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çA 80’ I-

0. 32. I.
r.4. 6.
u. hyp.
o. 9. 5..
Xe 4310

1;: EVCLIDIS ELgMENT.

ED:DG:1’AB:AC:*ED:DF, crime
:DF. Quarefang.F:G:C.&a.ng.l

î -FDE:EDG:A,&ang.FED:DEG:B.
A Q.E.D. -

* 851ml.- Talia ergo tringlât Emilia Jim.
(31ch. 4, 6.)

PROP. VI.’ THEOR.

D Si duo triangula ARC,
H DEF.vnum angulum A

uni angulo FDE «que;
’ lem habeant;tirca negun-
C E . F. le: autem lingule: lat:-

A .

4B].

.ra proportionnât: (BAnAC z ED: DF):
Iaequiangulajrunt triangula, 67’ aequalu (la.
bahut. angulai, quibur homologa laiera BA,ED,

a, a: AC,DFfubtenduntur (B.-’.DEF, & c:

DFEL , . .Ad manu DF fiant ang. HDF z A vel
FDE, &ang. DFH: C. Erit ergo ’ mg. H
:B,& HD:IDF:TB A: AC :"ED: DF.
Quatre? HD:ED, ideoque 76 ang. DEF:
H z B,&àng. DFE’:4 DFH: Cg,

Q. E. D; . .V ’ SabaL’Talia ergo triangula fimiüa faut.

PROP. VILTHEOR. l
- A D " Siduoatrianguza AEC,

DEF’vnum angulum A

H - uni D linguale": habeant;
laina alia: autem angula:

’B ce; F-ABCBKEIatera-propor-

I l î l tianalia

v , Æ
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tianalia (A8 : BC à DE: EF); reliquorum ve-
ro C, F vtrumque fîmul val minoremael non. »
minorent refila: aequiaagula ment, trianguler, I
8j aequale; [nimbant angulo: ABC&E, cire
que: laiera finit proportionalia, "’ * I’ 4

. 1.8i enim non efl ARC : E: a fit allumer
AEC maior,& ponatèur4’ ang.ABH:E. Sint 4,43. x,

C, F nanti.- ( Iamquia 8: A : D: ,erit in ,
aequinngulis"triangulisABH, DEF,VAB: 131-1532., r;
:«DEzEF. scat3 musc :DE: me 6-
Ergo 7 B H ; BC, ideoque 5 ang. BH-C :- 9? yp’ l-
C ( le reûo. Quare l ang. BHA ) 11389,:
8: proinde ang. F ) reûo; contra hypo-..13. x.
thefin. ’ t. -, , x .

z. Pone autem vnamque C.,F non elfe r0:
9:0 minorem, 8: tamen ABCeE. Quia mg.
BHC: C: ang. BHC’ 4- C non effent d’uo-
bus rams minores, "Q.E.’A.Ë; Efg’oinvtro- a. 17. 1.

que caïn mg. ABC:E;&hinc mg. C z F;

Q. E. D. , , - l . -
’ , a v ” Stbolia. .
- et. Talîa ergo triangula etiam 5mm: fana;

(a. (ch. 4. 6.). î,.2. Eadem prorfus modo ex 26. II.,Îin locum
5.6. fubflituta demonflrari pareil hue çheoremàe’:

t duo triangula anurie anguille» mi caquaient ba-
layer, circa alia: autem angulo: hem aequalia;
nliquomm. un "gaine-un; ramifiant final au:
amurent au: mm minorera rafla.- aequalia "un?
triangula, 19’ aequale: babçbmnaagulas, cinq que:

fient aequalia Iama,ü’ imitent Iam: tertio aqua-

wle baladant. l « w v
PRO-I”.
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’ "PROPL VIH; THÉ 0R. . î

A Si in, triangule "ganga;
10- AEC, a!) angulairefio A

5-. ’ A ’ ad bafin- 36 peignendiaulafi:

n c A!) ducalur: quae ad fiera
pendieuIaremfam triangula ADE, CDAËj’Joti

.v ’ , ARC Üinlerfi fimtfimilia, . h . ’a.
A Nam’ang. BDA:"-CDA : BAC; de ang’L

BAD : à C, ab comniunem B, item mg.
CADzB, 0b communem C. ErgoAa. ADE,

hî-Ïsll-æô- CDA, & ARC funt aequianguîa, 8: proindeQ

- -fimili’a, Q.E.D. ’ a 5 -
l e I I I Corail. .’ I h "’

Ex hoc manifeflum efi, in triangule, refilangulâ
perpmdiculanem, ab .augulo ieiivîæavliafin dudam,
media»: proportianalem «je innrfigmenta balai: (6è
B D, DA, DG); 8: praeterea, amer bafia leqfik
figmenmm vnumliôn. lapuxfigmema. contamina?
media"; elfe propanianale (fifi-BC. CA, CD, 5C
CB,ËA,BD)’.M ’ v a n i A

PROP. 1X. PROBL..

Il. 10.,ax.
sa .32! .1.

f

A Â datai refit: Iinea AB impera- ’
1: I . hm, partant, (e. gr. tertiam) a

E fiindere. U - Z).5 Ducatur ex A Tub quam;
, angulp rafla AC, 8: in ea fuî-
matur panama ln), vœunque, (S; ipfi AQ
esquilles fiant DE, EC. influe BC’pamllele

fiat DF. v . a a a . - I .:m 2. 6. l .Eritergo fiBF; FAjoD: DA. Sed DC
a.g.def. 5. 1: z DA. èrgo EF: x2 AF, 8c AB :7 3 AF;

« id eflAinAB. Q.E.F.
’ Scbalium.



                                                                     

.1. un: R11 v1.2 : . m
* Scbol. Sumitur inhale Monfirtfione, fi qua-

tuor magnitudînum proportionalium(CD: DA.: ,
B F: FA) prima ïfecundae firmmultîplex a te:-
tiam quartae aeque multipliaient: elfe. Cuius ve-
nins, fi coi ex 3. 6:18. clef. 5. non paterer, fic
ofiejidi poirer. Sumatur aligna G , quae fit
aeque multiplex iplîus FA ac CD ipfius DA:
cri: (15. s.) G: 0D": FA: DA; 8: alterne
G: FA z CD: DA: EF: FA. ErgoBFz";
G,& ideo BF mm multiplex ipfius FA, quam (ID

içfiuIADA. - i I ’ i
.PROP.X.PROBL. * n ..

A :I.D F A Data»: "En": Encans in. l v v-
’ ’ fifiamABfimiliterficargu t" » . g
E G data refiai’AC flan]; (in

.C B 120E). I -Pone datas AE,.AC iia,.vt (inemuis aragn-
lum A comprehendant; iungeBC, 8: haie

a

due Parallelas EG, DE a
., latin, fi praeterea îpfi A8 duûafuerit paral-

lela DHK, erit P DH :: FG &HK:GB.p.34.-1,
Forte in A KDC efl’ CE: ED :Kl-I: hmm-.6. à A
:ÎBG: GF. Et inAGAE eflED:DA;aE.7. 5. *

, GF: FA. ’ Ergo fegmentareûæ AB le hg.
hem: me fegmenta’rellae AC. Q. E. F.

.CFfolIafa C

Ergoyiad vnam triangali’lam plaire: paraflelac
duâaefiærint: mon mania lamant «liguerait: fig.

panna, Aonparzianalia. i , ; . . .
* Scbolium.
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m EVCL-mrs-rELEMENT.
* Scboliuva. .r ’ ’

- - - . .v Hinc difcimu:Il L raflant datam A8 in,.. quanti: agamie: par.B tu (par: 5) fiacre.
Su . id quad facilita.

praefiatur fic: Ùuc
- infinitamAD, eique

. . , pitancha] BH eninfinîtam- EX hîi cape parte. aequales AR,
35: 5V, VN, 3C 37a ZX,XT,TL, in fingulis vm
pandores, quam delideranrur in AB. Tum [case

. V (incanta: LR, T8, XV, ZN, hae quinquifecabunt
” 33e 1’ duam AB. Nam RL, ST, VX, NZ ’ parallelae

. font; ergo quum AR, R5, SV, VN aequales
"m 1"". Env enim r AM. M0, ce, PQ aequales. Si-
gfchws’mîliter quîaB Z: 2X: exit B Q z QCP. Ergo

AB quinquifefla cit. I
PROP. XI. PROBL. .

Duabu: datât refii: lineir AB,
Cl AC, "tertiaire proportianalem inac-

, aire.
Datas reûas fub quouis angu-

lo A pbfitas produc, 8: in AB pro-
duâa cape BD:AC, iunge BC, icui Parano-
Iam age DE. .

et. Sic eritAB:BDid efiAB: AC:tAC:CE.
I Q0. En F a .PROP. x11. PROBL.

- ’ Tribu: dati: 1128i:
F AEC liftai: A, B, C, quar-

I I I tain proportianalem in-

. uenire. , ’
A ce E Sub angulo quouis

D ducantur rcüae infinime DE, DE in quibus

. . , ’ , capu-
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capîatur DG:A, GE z B, DH : C; iun- l
(lac GH parallcla. ducatur EF. , . d 5,

His enim fafiis,erit’DG: GE:DH:HF, a. 23 5,4
id efl: A: B: C: HF. Q.E.F, I ’"
I PROP.XIII. PROBL. i

1) r Duabu: daiir "me livrai: ’3’ Ï
F AB,BC,mediam proportiona- A l

, lem inuenire. . a.Ponatur in direEfum, a:
A B C fuper AC defcribatur fami-
eircuïus ADC, ducaturque a punEtoB ipfi AC

ad reîtos angulos B D. .
DuEtis enim AD,DC, crin-0b mg. ADC’r."31.’-,23:v a

refluai-EAB 5BD,BC". Q. E. F. tacot. si;
i * Scbaliam. a ’

. Et (pet I.fch. 31. 3.)fi rafla BD, reflaeAC ad re-
flex infiltres, fît media proportionali: inter fait:
figmeata AB,BC: jèmicirculu: filptr bac AC dugfiri-
ptus, par exercent": illiu: D tranfibit. Nam quia
(perô. 6.) ang. A:BDC,&C:ADB: eritADC
«au: (pet cor. 311. 3.). ,

PROP. XIV. THEOR.
A Parallelogrammorum,AB,
" 1:7 BC aequalium, 312mm: une

ngulum B Uni Biaegualem bas
William. reeiproce Jawor-

, tionaliafunt latera,quae tif-A

’ mm aequalet augulo: (DE:
BE:GB :BF). thuorum pdrallelogrammœ
ru»: AB, BC,vnum anguluvaniB aequalem ha.
bentium, retiproce proportionalia finit laiera,
quae circum arqua" engaine B, ilIa inter fi fiant

aeqiialia. 4 h V h APofitis

L- .- ..-.-.ggneh
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, .:A un A Pofitis in dîreüumDBn
Q. 3. feh. ,7 8: RE: arum & FB,BG?

15,31. , Î; in ’direaum. Complet

. l tu: Pgr. FE. ’ CG c a l. Iam quia Pgr. AB
75’ 7e 5° le: A. Ï ’ I :BC: erit: AB:FE:76
me nous. SedAB: FE-":4’DB: BE,.&
"’ 1L si ne: FE:GB: BF. Ergo DE: 39:"

63:35: Q.E.D. . ’I - f
’A zi.Quia pet hyp.DB: BEzGBzBF; 3E
DB:BE:4’Pgr,AB:FE;&GB:EF::BC:

, FE: Ierit Pgr..AB: FE.:’BC: FE; quam
i; ’Pgr.AB:*BC. Q.E.D.- .
a le * PROP. xv. THEOR.

B ......... D. Triangulorum aequalium
AEC, ADE,Eftmum angusum
BAC uni DAE aegualem lia.
bentium, retànroceproportiona-

E e lia fiant laiera, quae tireur».
k aequale: angulœ i( CA : AD:

9" EA: ,AB). Et guarani triangulorum AEC,
ADE, vnam linga un: BAC Uni DAE aegaalem
fiabentium, reciproœ proportiunalia fini; jute»,

je, aime eircumw linguale: angulor, illa fiat
iriter jà aequalia. ’ 1 ,. ’

’ 3 [ch y Poùantur indireâum latera"CA,-AD,’quo
’ I I. ’ faâo de BA, AE in direËlzum)s mon: 11m.

gatur quoque BD. » . A A
v. 7- 5. V l. Iam quiaAABC: ADE per hyp.erit1j

A AB C: AABD:AAP E: AAABD. At-
3.1.6. qui AABC: AABD: 3 CA: AD, & A

ADE:
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triangulorum laiera BC, CE in direfiumfibi in-

uicem erunt. . 5Quia emm " mg. BAC :BCD:CDE,.,,2;; x,
81m: AC:CD: DE: eritang.B:: 9DCE,9.-6. a.
B: haine ang. ACE::B 4-8 AC, ideoque mg,
AC.E-l--ACB:B -i--BAC --l--ACB: ’ 1.42,1.
mais. Lrgo 3 BC, CE in direÊtum carminezmlqL l.

Q. E. D. IPROP..XXXIII. THEOR.,
In rirculi: aequalibur ARC, DEF angali ran-

de": habent rationna. quam cireumferenliaa
BC, EF, quibu: infifiunfjae ad centra G, H, v:
BGC, EHF, fac ad i-irrungferentiaw, v1: BAC,
EDF, iqfiflant; adhar eliam Üfi’bioreIGBC,
HEF, quine ad centra faut coqflitazi.

I. Sintcircumferentiae BC deinceps quob
conque aeqoales CK,KL, &ipfi EF rurfus to-
tidemaequfles FM, MN . lungantur GK,GL’,
HM,.HN. Eric ergo mg. BGC :: ÂCGKMW- 3.
:KGL. Hinc circumferentia BKL (Stalag.
BGL aeqae multiplaces inuit circumferentëê
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BC &anguli BGC. Eadem ratione circumf.
EMN& ang.E H N aeque arum: multiplices
.circumferentiaeEF & anguli EHF. Et fi cire.
B KLB,:, ( cire. EMN :- erit quoque ang.
BGL):, ( ang. E H N. Ergo cire. EC:

p, 5.def,;5, cire. EF:F ang. BGC: ang.EHF z ’ ang.
v. 15- s; &BAC: ang. EDF. Q, E. D.

20.3.

i. 4. f1.

A. 27. 3. .

z. IunganturBC, CK, 8c fumtis in circum-
ferentîis BC, CK punélis O, P, îungantur &
BO, OC,CP,PK. Et quiaang. BGC;CGK, 1
8: BG :CG,& CG 2cm; en A Bec: ë
A CGK, &bafis EC:: CK. Et quum fit cire.
BC :cîrc. CK: erit 8K reliqua B AK C :1: reli-
quae CALK, 8: ergo ang. BOC L: A CPK, 8c

MI- deis. fegmcntum B C O m ’ fegm. C K P. Quare

a. 24. 3.
quum haec fegmenta fintfuper aequales raflas
BC, CK: aequalia * erunt. Erant vero &Aa
BGC,CGK aequalîa: ergo totus feüorGB C
z GCK. Similiter ofienditur ruant GKL:
GCKzGBC, & fellor HMN z HFM z
EHF. Quam multiplex ergo cire. BKL cir-
cumferentiae BC, tam multiplex cil fe&or GEL

feèloris
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.  «feâoris GBC; quam multiplex cire. EMN’

cire. EF, tam multiplex l’eau: HEN feEÏo-
ris HEF; & ex modo. oflenfis. fi circumf.
BC L ),.:, ( cire. E MN, efl quoque fg-
&or GEL 3». :3 ( feüore HEN. Ergo
circumf. DG: cire. EF: FAfeûo: GBC: (ca.

HEF. Q- E. D. -- Corollar.
Perfpicuum 4 etiam efi C, a; [Mer ’ad fiaarm,e. 1x. g.

itafiflè angalmn ad angulum. f

, ’ Scbol. l  LHînc 411g. BGC ad centrant e]! ad 4 "au;
v: "tu: 8C ad rorafnperiplzeriam. N am ang. BGC
ad refluai, v: arcus BC ad quadrantem. Ego
BGC ad 4re6tqs, v: anus BC ad 4. quadrantes feu
totam circumferentiam (feh. 4. 5.).

Item ang. ad peripheriam A bit ad 7,  re&os, v:
mus BC ad miam peripheriam,  

" 2. Inaequaliunp giration";
. brous. I L,,.’ B C, qui agneler
n fichendmn angulor’, fine ad

centra , Vit IAVL 6c B AC.
I h fiW:Hd-vper.ipbenîau fui" fi-

mile: : Et vÎce verra, anus
Mile: aquçles angula: [06.

tendant.
NamIL: perîph.:ang. IAL (vel BAC): 4.

re&; item arc.BC: periph.:ang. BAC: 4 rea:
ergo IL: periph. :B C :periph. Proihde area:
IL Ô! BC (un: (miles. Vnde

3. Dudefimidiametri AB. AC a communiai: perf-
Pber’fi: area: aufirumfimile: IL, BC.

L a firme:
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4.14m infiiiitur ngàrîs  ra tio àng’ùtosmçtien.

di per arcùs, qui illos fubtendtmt. Si bruina, da-
gis toti cimumferentiae mimis circùli aliquOtpar-
films feinter 369, qui gracia: votantnr, flifq’uirimr
ope inflrùmenii gobiomerçici, vquot gradus fin: in

du; BC, quoi fint in area EF: paré: pet prop. 3; .
rationem angùlor’uhi BGC, EHF,qços hi arcùs tu!»

tendant.  in numeris exhiberi potTe. Et fi vnus
angulnslAÏ. confideramr, 6: numerus gradin!!! in
arcu’àd èum pertinente IL vé! a C j’nùéntïls en:

confia: ratio ànguli IAL adk4 téflon: , fier fchol. Il
Si: e. gr. numeris: graduuiù in a’rcn IL "z; Ioo:

bât IAL: 4 refit z: Ïoo: 360.

1.;
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DEEINJTIONES,    - r
l. .Vnita: efl,fecuhdum, quam, Vnumquççz

que connu, quae fuma. vnum, dîcîtur. I :
. 2.. Numerq: autem, ex  vnitatibus Confins

m,ultimdp.    * ’  A .
. 3. P4". dhamma nummmînot mima;

quummimr. medcugmnîozrems . . * .
,. Ë Omnis f?!" ab, en numerq natrum fibi fumit,

pet quem ip a numerum, cuius eû’pars, mailla; I
vt 4Lfiicîtur ars (tænia qumçri 12,.qùia eumfneti- 
(urger 3:. , lite gâicirur. eadem par; numeri 6,
que s mon la, qui. 3 ë: 5Mo; 68: to pet, eun- ï
de!!! numerum 2 metiunturl vcl in iplîa aeqqç mul« .

tories continenmrk , . , ,   .
4. Parte: autem, quando, non matinurK
’ Pertes maïeutique nomen siccipilmt a duo--

[un illis numeris, pet que: maximgcommunin duo-
tu!!! numerorum menfura manque earum, me...
mur; vt no (Beaux: ç mari :5. caquod maxima *
munis mina, .nempe &th to perm 8: ”
15 pet 3. Eaedem partes dt numerus 4 nulme’ri ’
quelnumerusrtoipfias 15. fi admeri. 4., to aequah
multntudine continent duo annexa! 2l 5, qui 111R» .
mm 6, 15 eadem par: fiant. v
I s. Multiplex Aefl maior minoris, quando.

mina: maiorem metltur. ’ . .

  - . v V L 3   6. Par
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q ’6.Par mmerutvefi. qui bifariam ’dîuîdî:

tut (vt 8). ’ ’ .  7. Input m0, qui bifariam non diuiditur,
vol qui a pari numero vnitate difiërt(vti 9). A

8.Pùriter par numerus fifi, squem par nu-.
menus par Parém numerum qetiçq; (vti v1 a; I

9ÂPariter vero iMpar efi; quem par nume-
rus par numerum imparem matitur (vt 6).

q I a. Impariter verojmpdr numerus efi, quem
limpar numerus pet. numerus: imparem me».

titur(vt 15). Il , .. - .7
. 1 x. Prima: numerus off. quem mitas foh-
metitur- (vt 3). V . . V ’

1 z: Primi interjè numgri faut, quas 1’019. vain

tas, cqmmunis menfura, metifiur (vt 5, 7).
.13. Compcyîtumumem: cit, quem numerus,

aliquis metitur (9). - lI4. Compqfiti inter fi "amati funt, quas-
numerus aliquis, commuais menfurà, mati;

il" (6.8). v p1 5.Nummu nummm multiplicare dicitur,
quando, quot vnitates funt in ipfo, toties com-
Ponitur multiplicatus; 8: aliquis gignitur.

* Numerum A pet numerum B multiplicanc
dnm elfe, fic indicamus, vt literas A, B coniqnga-
me. Hinc AB nom Inumerum produfium ex A
pet-B multiplient). la numeris prodnflus [cribl-

tqr fic .2 X 3. , . I   ql 16. Quando 6130 nuinerîfefe multiplicaiv
tes  aliquem fecerint, qui fafius efl, plant".
aPPW’natm’î 1411m: vero ipfim, numeri fefe

mulfiPncanœso (19 efiplanus, lutera eius fun:295),. - -- - l I7. QuandoàN-x .à
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q f7. Quandn- autem tres numeri fefe multi-

Plicantes aliqucm fecerint fa&usfi)lidu: appelc
hmm; [alan veto iffim, numerifefe multipli:
cantes. (go efi folidns, latera ipfius fun: 2, a, 5).

l8. Quadrntw numerurvefl, qui" aequaliter’
aequalis; vel qui Tub duobus aequalibus nue

mens contineturg- h
’* Si! Alàtus : quadrams numerds,îdqè&1AhA;fiQ

feribimr A3. Item,’9,îd’elt 3X a, fics”. .
1.9. Cuba: vero , qui. aequaliter aequalîs

aequahter; tel qui [ab tribus aequalibus au,
mens confinetun.

* Sit A lams: cubas numerus feribitur fic A 3;
id efiAAA. Item3X3x 3, id cit :7, en:
cabus, qutfic defignatur 33;

go. Numni proportionale: flint, quando prÎ-’-

mus fècundî, 82 tertius quarti aeque multi;
plex efl, vel eadem Pars, val; eaedem. partes.
(’qe.gr. 1.943 :8: 2; 2-: 6 25415310:
ï5.:12:18;-s:-6::16: 1-2). q q
v 1,1.Simir’erplani &folidi humai Tant, qui
Îatera habent proportionalîa. t .

*» E. gr.6m 24.-, quina 3 24.: 6. Item
fondus go mfoüdo 240; quia 2 à; 34:6 6:3;
5’: 6*: no.

- . 22-..Perfifiu: immun: cil," qui fuis ipfius

Partibus efi aequnlis. ’
*Sic 6.: 1 4-. 2 4-13 en pexfeëtus. Numerus

lier-b, qui fuis ipfius partibus miner efl, abundans, aps
Penaml’, Vt [2. Qui verdmaî’or, diminutu’s. vt 15.

v * 22-.lem’usn1mwcrum matiridicimtvperillum
Wemn, a que multiplicatus,mûmpîoducit. I.

, q L 4 k In
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ln diuêfionæ vnim 212ml patienta», v: décideur

ad divifinn. Nom , aunerai» ahm’ limois tu

terùâa fibfiripmm dmifi’nnm denamn. Sic-g
CA

fil A diugfiuperB,itm C in A

par B. .f Pojhdam. Lr. .Pofinletur, cul’libet .numero quotlihet [ami

poire aequnles, vel multiplices. I x,
a. Quolibet numero l’ami poire malmena.
3. Additio, falunait), multiplimio, dluîfio,

Extraaionenque radicaux T’en internai etcjnumerii
quadraris feu cubis concedantur enim, (un

. l. dirimait. ,1. Quîcquid conuenit vni aequalinm .nnmerorum,
«menât 6: reliqui: aeqnalibus numeris.

2. In omni luddirione, fubtraélione, multiplia;
rione, vel diuilîone tari numero fin’gulae fine partes

,fimul fumtae fubfiitui puiTum. I
3. Qui numeri aequalium nummrum, vel eiu’sç

île-m; eaedem parte: fuel-hit, aeqnales tinter f:
unt.

4. Quorum idem numerus, vel aeqnales, eaeden
partes fuel-lm, aequales inter fe flint.
I 5.Maioris pars parte eadem minoris maiorefi.
. L6. Vnitas omnem numerum pet mimes , qua.
in ipfo Tant, hoc efl par ipfummet numernm,

memur. ’- ’7.0mnil numerus le ipfum merinn- permit:-

lem; - . e, .8. Si numerus. numerum multiplicans, aliquetfi
produxerit: multiplicatus merletur eundem par
vnitates in multiplicante; vel par ipfum multiplie

"cantem (def. 15. 8l 23). . -
Hinc nu’llummmeru: primusplanw ejl, veljàlidus,

cg] quadrants, ce! tubas. I r ’ ’i "’v

-- . 9. Si
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9. qSî numerus, nnmetum modem, ab en. par

quem metiturmultigücetur: main. quem metitur, î

prudueit, . tI Io. Numerus, quotcunque numeros "mariais,
compofitum quoque ex ipfis metitur.

Il. Numerus, quemcunque numemm ruaient,
metimr quoque’omnem numerum. quem. 111e me-

»titur. , r* 12. Numerus metientttotum, &nbhtum, meni-
tut 61 reliquum.

13.- Numerus menin! metîens eadem maior
elfe non potefl.

14:.Numerus, imiter metiens mima iinlidium

quoque metitur. q I 115. Que rationes eidem eaedern l’unt, v8: inter

fe fun: eaedem-(defizo). ’ ’ ’
l6. Si quatuor nutneri proponionales film,

terre quoqu’e Tant proportionales.

PROP. I. THEOR.
Si nimba: numeriï in».

mariai? «www AB. en me;
.- E." i niaient-Yo jèmper minore

maior: (C’D de BA, â
reliquo FA de DG), reliquat. GO miriirne
metiatur praeudmtem. gluau! qfliunta [and
imita: HA: numeri a prinapia pqfiti .AB, CH

prjmi inter fi: orant. i
sa W3: metietur a ces aliquis humer-us, "Men;

qui fit E. QuinCD metihtrvflBF : 43: Eipfumæ 1,79. . -
BF 7 metietur, ergo ’& 8 reliquava A. Sed FA 7.1 1., ax. 7.

metiturFDG : ergo & 7 E metibnr DG. ideo- 3.- 134???
que etiam fermium: GO. sa; au ’ " I

L 5 ’ ’51: H:
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FFH à quam E quoque Vlm’etîtut-FH. Me-

tiebatur autemE totum FA: ergo metitur &
l a, la. ax. 7. zeliquam 3 HA vnitatem. Ergq E major non

6,2..def.z. efi î mime, Q. E,A à. i i

PROP., H. PROBE.
Duobu: numeri: dati: AE, C D, non primât

ihter je, "suintant earum; commuant: "tarifa.-

ram V inugnirp. . . . - ;A B 4 * 6a]: t.SiCD metiturtAB’: quum
q falun etiam, Te ipfe metiatur; exit CD

* "° i ipl’ôr’umCD,AB oommunis men-

fura , 8c maxima quidem, quia millas maior
l ipfo CD eum metitur. f h ’ vA....E...r..m Caflz..8!*9vnon«netï-

C F D turAB: detralie fexnpermi-
O 6 O 0 O Ô(à... morem de mamie, Cl) de

-AB,unt1es fieri poteli, 8:
reliquum AE de CD fimiliter, 8: fic porto,
quoad relin quam; aliquis numerusCE metietts
Praecedentem AE. Dic05foreCF numetum, .
qui maxima efl .communis menfum ipfofum

AE, CD. ’ eNam Primo, femper- relinqui àliquem CF,
qui metiatur pràecedentem, 8c qui non fit

a» 1.78 uniras, Ëatet ex eo, quad, fi facus effet, ”
numeri AB, CD primi inter fa client; contra

* i. hj’pothefin. Dei’nd’e quia CF metitur AE,
3.11.:am7.AE veto FD: lme’tievur & 3 CF ipfum FD.
ait-fin. 7; CF autem fa ipfum quoque Ematitur: ergo
New, CFImetitur ’* C D. - At- CD ipfum B E met]-

t æ tuf; ergo 9 CF’eundem RE, ideoque * 8: AB
mati-
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Quatre CF efi communie maniai
ra. . Si maximum elfe negas: fit. maior
quaedam G. Ergo G, metiens CD,, meti- . .- v, ;
tu: si BE, (St A reliquum AE, ipfumque 91.12437,
DF; proînde & ireliquum a CF ;’ maior mi.

norem. Q. E. A F. Quare numerus CF
efi maxima. communis meufura. datorum.

Q. .E. F 4 1
nana

Candi ,,- Hinc menu, duo: "mu: maxime, à mon?
1mm earum commune»; menfuram institut. ’

,,I PROP.IH.PROBL.
Tribut» dati: numerî: A, B, C,.non. prima

interfi; maximum ipfizrum commune": mergfib . .

mm invertira, lA , 8 I. Sume fluorum A, B maximam
B communem menfuramD : fi D men
Ç I l titur C,erit cemmtmis (sium menfuo.
D’ z ra, &maxima quidem. Si qua enim mutin: 2:7.

effet maior, metiretur eadem) nume- 5.13! m7,

mm D. Q.E. A 3. , ’ -la 2:.Si veroDnon metîturC: fu«
n k me ipfOrum C,Dmax1mam! conquit.» ï

munem menfitramE; quad fieri
potefi,-qui-a (3,1) primiinter fe aile q
z nequeunt, vtpote quos idem nu. q

merus T metietur, qui ipfos A,B, in 901130.-
C metiri iponitur. * Dico, E aile maximam
communaux ’menfuram trium A,, B,C, ’

NamE,metiens D;metitur quoque f A, 8:3. un. 7;
B ; 8: quia’ metitur C,metitur fingulos A,B,C. 0- tout:
At millas maior quamE cosdem matitur.

’ A quis

MUfiwib
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quisenim’maior ces matirent": idem me.
r. cor. 2. 7.retur- "i etiam D 8; C, flanque ’ etiam E.

7.13.lx.7.Q:Eq A); y v t ’ ’

- a Cornant.I Ripe. fiimmnmmu ne: patinant if lm!
"M ÊÜMM mafia»: maxima

’l ’ i Scbol.
Eod’em mode. 8: pluribus numeris datis, unifia

main communem menfuraminueniemus. *
PROP. .Iv. THEOR.," .

Omin’: emmena» B C omni: numeri A, miner

maiori:,vel,pan- ne! parier. V
A . . ., . .Cajîl. SiA,BC:primi flint-inter

’ "Ï l . fa. Quia vna uae ne vnitatum

B. . C . q . q r"o 3- d’fi& ’ I quas contmet fichai! "I pars. numen
54W .4ch ipfiusA partes erre pater. t Q. E. D.

A Cqfiz.SiA&BCnoizfunt
B "ë 33;. c. primi inter fez. zut BC metitur

«3416:7. DN i. ” I A, & tune-9 plus ipfiusefiwut
. » ° ’ nm metitur. Quo in cafu

fume corum maximam 76 communem men-.
fatum D,-&diuide BCin numeros B E z EF

,9. 1. à. FC r... D, Et qui: D, cil. 4’ pars ipfius A5
enthaeque aux: 8E, quam EF. quam FC
pas ipfiusA, &ergo tous BC partes ipfius A4

ont Q.E.D. q . ’
r- l l l PROP. V; THEOR.

A SinwnenuAW iBCparr
B ll’G C fun-ü; 8m D alteriurEF

"I D’ll ’" eadem paruÙ’titvrqzç A-i-D

E ""H ’ WW23cei-EFtadempari
il" "" trinquaemrfl min: BC.

t I Nam

x. 2. 7.
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N’am diuiiîis à fit BC in numéros KG. GC u. 3.pofi.7.

z ipfi A, EF vernie numéros EH, HF ipli D
aequales : 8: erit multitudeu numeroirum 8G, 4-3- dei: 7.
GC aequalis multitudini numerioru’m E H, &hYP-

.HF, t8: ergovaequdis multitudini humei’o;
rum HG -F- EH, GC-l- HF. Sed BG
EH z 7’ A 4D.:GCH-1HF; à HG 44644:1.
EH-i- GC-P- HF ::BC-’*i-’- EF: ergo. BC Hà

EF confia: ex toi humais, ipfis KG --l- EH,
vel ALFD aequalibus, ex quqt ip’fi HG, vel
A aequalibus mafia: BC. ’ Hinc iP’foquC.
-I»- EF 8: BC numeriA-lw-DÔKA pe’r eundenin q
numer’um V maintient. ErgoF A 4-- D nui," 15’&’3’

mati BC -i-EF eadem Pars cit, quae Aiplius a.

Bc.iQE)DiPROP. V1. THE OR.

e . .3.def.7-.

A G B Si nûment: hmm C

ce... ou . abDuulo-Iuh mimi Madempartn: a
«o en. mi. * flingue DE l

Feœepqooeopfiâquae mm: A13 ouin: C. - -
Diuide A3 inipfius C partes AG, G B ; D

vert) in ipfius Fpartes D H, HE. Quia AB
toi: continet partes ipfius Cf quot D E centi- a lm).
net: partes ipfius F: efi multimdo partium
AG,GB:multitudini ipfarum DH, PIE; Et
quum.l eademepars fit A6 ipiius C. une DE
ipfiusF: («ci-que AG 4- Dl-ir Masque. Cg. 5. 7..
4- F l eadem pars efl’, quaevAG ipfius C. Simili

rations GB J» HE ipfius C 4e F eadem pars .
efl,quaeGB:iPfius C. QuarequnmAÇi-b- ,. ..

. . . e i D H
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à .G B DH-l-GB-l-HE :AB-l-
C." "l DE, 8: AG -i-l- DHO: G3
ni" ’ ë". E -I- HE, & multitude ipfo-

00.0 006e mm DH, il...
HE aequalis multitudini

. ipforum AG, G B : patet, AB -l- DE vtriusque
C-i-Feasdem elle pattes, quas AB ipfius C.

Q. E. D. e A
PROF, VIL THEOR.

’ Si marrera: A8 nua
G. Ê’flE E3 D mari CDfuerit part,

.ÔeÔ COQOOÀfi y 00C.
CF: 89’ reliquai- EB reliqui F D eadem par:

flingua: tong: A B tafia: CD. k .
’ l Quae enim pars cpt AE ipfius CF, eademfit

ll- 5- î EBipliuç CG: ergo: 8c ” A8 iEiius: FG eadem
Pars erit. Sed AB ipfius CD eadem pars 9

9’ bu” erat, . quae AE .ipfius CF: ergo AB ipfius FG
eadem Pars el’t, quae ipfius CD., Quum et.

«911.7. goiFG:CD,&hine* CG:FD :patetûefïe
* 3’ a 1’ E8 .ipfius FD eaudem pattern, quae AE ipfius
gag, CF, vel quaèeflAB ipfius CD. . Q. E. D.

’ x. PROP. VIH. THEOR. l
. A ’ Si mimera:A...oneLne.ç.qubn-DB ABnumericD

i I u .7 U ’000.000.0.5. po 0.05.» Nette filent parteù
Gz...eoMoQKOeIÔÔCNIÏ?I-wl

t AE ablutiCF: 31’2ququ E3 reliquiFDeeedm
parle; refit, quae total A3 tatin: CD.-z z .

i Ponatur enim numero AB aequalis GH: ,
, ,Brgo GH numeri CD eaedem partes efifij, quae

tallât. ipiius CE. g .Diuidam16H in Pdrtce’âiëi

F0OOOOOOOÛON



                                                                     

FD. Q.E.D.

Il L ï È Ë R Vil; in
KH numeri CD, AE vero in partes AL, LE

’numeri C F: aequalis ergo erit multitudo
partium GK, KH multitudini paflium AL, .
LE. Et quia Ï AL ipfius CF eadem pafs tatamis;
off , quae GK ipfius CD, 8: CD D CF: hyp.
erîto GK ) A L. Sume GM:AL. Quae °’ 5° un 7t
ergo ï" pars efi GK ipfius CD, eadem efim7. 7, t
GM ipfîus CF, 8: eadem ergo ’r M K ipfihs I ’

A FD. Sume KN:.LE: & eadem modo
Patet, quaeipars efl: Kl-I mimer; CD, can-
dem cire NH ipfius FD. Quare quae par,
tes efi GK-l-KH, id efl: AB. ipfius CD, eau»
dem partes cil MK-i-NH, id cil Ç E3, ipfius 934:4.

PROP. 1X. THEOR. I
Sinumerm Anumen’ 30

A. 0666 . C Fanfupritfifalter D 01th. .
B0004 ’ un ÏiHÏEF eadPMîpar-Ï:Üpnu

D o a a e o Par-rE i l " ’H’ " ’ ’ par": primwAtertii D, eas

dm en? pt!" ne] eadem par!" Ü ficundu: ,

BC, quarti EF. . I .8mm D, & fic B G: GCŒ’A, .&EH

: HF r: D, multitudo ergo partium- BG,
GC aequalis erit multitudin-i Partium EH, HF.
thuinBG :"GC, 8K EH r: : quae Pars
efl BG ipfius EH vel partes, eadem’ Pars eriç c, 1., m7.
&G Cipfius HF vel eaedem partes. Ergo ’r. s. 8:67.
quae pars vel partes efl BG,’ id efl.A,iPfiuà i
EH, id eft D, eadem pars vel eaedem partes
erit BG-l-GCJC1 efl’BCfipfiulefi vl- HF. -. 2.. -.. . -

id eii EF. Q..E. ’ A . I
à
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” Scbol.

Si ergo duo numeri dans. numerus aequ-
liter maintint: iili cum bis. emdem rationaux

. hlbent.

PROP. X. THEOR.
Si humera: AB numni C

pwufimrit, 8’ alter DE
alteriuiFeacdm parlenêï
permutando, quae parle:
prima: A B ami, D E . val.

part, eadem porte! en? Üficundu: C quanti

F, ne! eadtmpurr. -l Diuide A B in partes numeri C, quae, fin:
AG, GB, 8: DE in partes ipfius F. quae fini:
DH,HE: exit multitudopartium AG, GB z

m hyp, ’ multimdiui partium D H. HE. thuia 0
quantité: AG ipfius C eadem pars eii, quae DH ipfius

hYP. F: erit z. A6 ipfius D-H eadem pars val cae-
fi9i7- (lem parues, quae C ipfius F. Similiter GB A ’

ipfius HE exit eadem pars vel eaedem partes,
w e16 quae C ipfius F. Quare 4’ erit. A G 4- G B,

5’" ’7’id en AB, ipfiusDH-l- HE, id en DE, eadem

finis alpages eaedem, quae AG ipfius DH,
m dem. oc efi 9,,qneeC ipfius F. Q. E. D. .

11.11.09. xi. THEOR.

A I E B Sifiurit ut tofu: AB ad
C”" i; ’D, totwn CD, in: labium: AE

’°"" "’ adablatum CF: Ereliquu:
EF. ad. reliquum FD’nrit, ut tout: AB ad to-

un. C D. . ,finaefg. , fini; mimi * quae parsuel Pattes efi A]?
ipfis (Silencieux pare vel- egedem Pattes

V AOOGOOB

CD.-0.. li DnQ’poHoobobE
Feneeolobonun.
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in; El? vu. :77
AF. ipfius GF: etiam EB ipfius FD eadem pars V ’
val caudem partes erit 5, quae AB ipfius CD. (a. 7. vel
Ergo*Eu:FD:AB: CD. Q. E. D. v 8’7.

* Si AB 8: AE îpforum CD, CF aeque fun:
multiplieras: CD ipfms A8 eadem pars cit, quae ’
CE npfius AE. Quare demonflmio etiam ad hune ’
ufumapplicm’ pmefl,peux. [6. 7; quodôzinfe-

quentibus norandum.

PROP. XII. THEOR.
A C Si quotcunçue "Infini pro.
B" 0"" portionale: finn’nt (A: 84::

’" m’" C: D): ut 1mm amenden-
tium A ad 11mm cmfiquentmm B , in: "un!
«une: antecedenm A -l-- C ad 0mm confèqm-

in B -i- D. .Qui: enim, V quae pars efl A ipfius B vely.2o.defî7.
Pattes, eadem pars eaedemue Pattes cil C ipfius
D: quae pars vel partes efl A ipfius B, eadem
pars vel eaedem partes’efl A-JrC ip-fius B-Fî.5.ve16.7.

D;ideoqusl7 efiA: BzA-l- C: B-FD.
Q E. D. L -

PROP. XIII. THEOR.
A C Si quatuor numeripro-
B” à"... parlionalufierint(A:B:

°" "Ï.""" C:D): ÜMrmutandopro-
purifiante: nant (A: C: B: D).

Quia enim,   quae pars val partes eût A.,2°,def,7,
iPfius B, talis talesue efl C ipfiusD : & per-
mutando (quae Pars vel partes cil A ipfius (3,4 9- 7- Vel
talis val tales cit B :pfius» D; 8: ergo ’A: C z m 7 

B: D. Q.E. D.    M ,   ’ Scbol
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:73 EVCLIDIS ELEMENT.

* Sclml. Ergo fi quatuor numeri propôrfionaè.

les faut; etiam commende vel diuidendo profi
portionales emnt; pet hancët n. 7.

PROP.  XIV. ’THEOR.

.A D . Si flerint quottunqu’
B""""EI" ’ numeri A, B,(C, Üah’î
C"".’° F’". » zpfi: multüudine aeque!"

” D, E, F, qui binifimw
tur 87’131 eademratiOne (A :B:D : E, &B :0:

EzF): etiam ne aequo in eadem ration: mut
(A:C:’:D:F)., .  - ’h

,Nam permutando ” A :. D z B: E 1"
C: F, &iterum permutando A: C;D: F»
Q.E.D. ,

PROKPQUXV; THEOR.

- A I - 4 Si unitarAml-v . ” merum (111’unB.G.H.C- ENK"L"F BCmetiat’ur; al-

; ter autem amarra: D aeèualiter metiatur alium

à. byp.

112. 7l?

a.

aüqæm EF: Ü parmutando Mita: A (miam
numerum D æqualiter metietur, nique ficundui’

BC quartinn EF.   . I. - a
DiuideBC in fuas vnitatesBG, GH, HC, (S:

EFinnumeros ipfi Daequales.Puta EK, KL;
LF. thuqniamBG:GH:HC,&EK:
KL:LF; mitatum autem multitudo z 9’.

I multitudininùmerorum EK, K L, LF: crit-
DG; EKz’GH: HLzHC: LF; &’ 135:

z ImzodéfczEK, id efi,A: D:BC: EF. Ergo’ë A nu:-
;merumD aequaliçer mptitur atque BÇ ipfum

EF. ’ Q! o v A v ’X

r fin. PROP.

,0..- .à V
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PROP.XV!.THEOR. ’
  « E, l I Sil duanmz’ri A, 311312..

. A à multinlitante: fererint ah"..-

C::huD:.:oou uarc’szafiiexipfi:’mterjè aequale: arum.

DSi enim A ipfum B multi:.,licans produxig:
C elAmétitur B ipfum C pet mitatès, quae funt h 8* v5 7D

in A. Metitur autem & E mitas numerum
A par vnitatesF quae funt in A. Ergo B îpfuni m6- ax. 7.
C metitnr aequaliter, ac E mitas ipfum A".
Hinc’ E ipfum B aequaliter metkur ac A ipfum v. :5. 7.
C. Similiterfi Bîpfum A multiplicans Produ- t...   ,
xitD : Eipfum B metitur aequahteracAipfum «à I l
D. Quarç quum 5 A liffiûs C eadem pars fitg,;,.défl 7D
quaeipfiüsD : patet’e cc: D. ’ Q. E. D. v. 4.ax. 7.

* Cor. 1. Multiplicatïs meritur fnâum par mu):

Itiplicatum. n ’ ,
* Coi. 2-. Si numemsDB numerum C met’iamr’;

8; me A par qùem meütuy,’ eundem C. metietut

per ipfum numerum metienrem B, l m
PROP. xvu. THEOR.

Si nuinerwAduo.r humera: B,
C multiplican! fleurir fliquer D,

E h E: fêtai rac if? envident rand.

3 .1 . ,ne": habcbunt. que»: multtphcati

(D: E :B: C). l * D ’Nam B metimrD * par vnitates in’A. Meaar. g. au. 3.

.titur autem 8: 1 numerum x par vnitates in A. D
Ergo i ipfumA aequallter matitur ac B ipfum
D &hinc :le :3: D. Eadem ratiopex :ç.26.dèf.7,
A:C: E. ,QuareeB: D:C:E, 8: permus 1
tandO’B:CzD:E. Q.E.D. c, l J. "1333.

l I. M 3 I CM;

D
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t80 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

I (Cor. In .multiplicationeIIefl’vt mitas ad
inultiplicaxitem A, .ita multiplicarus B ad fa-

Qnm D. I . .PROP.XVIII.THEOR.
Si duo nunmi A, B, nu-

C nanan clique": C multipli-
D l 5E 26 ont" , fiærint digue: D,

5 E: ex ipfir tandem ra-
tion»: haubana 91mn! mlüpiicawuçDrE:

A: B). - .Quia enimAC:*CAO-.:D, 813C :63
:E: etitD:Ez.°A: B. Q.E.D.

PROP. XIX. THEOR.
1 Si quatubr numm’ pro-

portionale: funint(A: B:
Ê?) C: D): qui ex primo 8’
AC .18 quartn fit numeru:, aequali:

ait d, qui fit ex ficundoê?’

ter!io,(AD:BC). Etfi numerus AD,
qui fit ex primo A 87’ quarto D, aeqçali:
film? si BC, qui fit ex finaude B 8’ tertio

" .C: quatuor numeri proportionnait! mut ( A:

B : c: D ). . 4 .
Q. 18. 7.

1. Nam fit alius AC faEIus ex A 8: ’C: erit

AC:AD:4’ C: D:A:B. RurfusACIzBC
mm. :xA:B. ErgoAC:AD:4’AC’:BC,&
«Ms- ax- 7’hinc AD : v 3c. Q. E. D.
0.3. 4. ax.

1. QuiaC:D: 9 ACÊ AD:*AC: BC;
a.x.7àx.7.&AC: BC.:KA: B: erit A:B: q’C: D.

Q.E. D.
PROP.
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PROP. xx. THEOR..

i Si. tr» muni proâmlionaln
Ê Ê D. 6 Au. B; Cl): qui abc 9 i m’emùfimmm. «imamat

si. quifil a media.(AC: B’).
Si autem qui abextremir-fit AC, aeqwli: fun-11v -
:1131, qui a media: tu: mai fitpwtipmln»

crwzt( à B, C). - -
1. Ponatur ipfiB :D. I Qui; ergo A: B .

2D: C :eritl’ AC: RD-: 7B C. Q. E. D. i P- 19. 7.
z.Quia AG:: 3’: ï BD: eritAAè B 27.18cdefi7-

D:C:B,: C. Q. E.D.
PROP.XIXI. THEOR.

I Minimi numeri C..D omnium
Ê l2 g 5 ennuient cum igfi: rationm ballai.

3 . . .hum, e01, qu: enndem rationna
. habeht, A,B aequaliter mttiuntur, maior C maio-

rem A, ÜminorDminorgm B. ç i ’

I.DicaCipfum A metiri, qui; gin; partes
non en. Si enim fieri potefi, fit C, partes
îpfius A. Quîa efiC: D:A:B: erit’hDipfiusMO-defiî

B eaedem partes, quae C iËIîus A." Quo: 8940-7.
igitur in C funt partes ipfius A; tot 8: in D
emntpartes ipfius B. Sint E,Fpartesipfim
A in C, 8l G, H partes ipfius in D: Quin
ergoE: F,&G:H: exit E: 62k F: H... x.ax.7.
Et quia ipforum E, F multitudo aequalis cil
ipforum G,H multitudîni z eritE: G :6 C:C- Il 7o
D. Sed E ( C, ô: G(-D. ErgoCd) non
fun: minimi, coium , qui «ogham. rations!!!
habent; conta hypoçhefin. vNorreÜ ergnC

1- a; :1 M 3 partes

’ ï
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in EVCLIDIS ELEMENT.

A la c 5 Partes lpfius A, necD lpfiusB.
Quare quum ” C ipfius A, 61 D

ipfiusB pars fit: metitur 5 C
’ipfum A, & D ipfum B. 1 i

z.Quia autem C: DzA: B, &C: A:
«New-j); B,& C pars ipfius A: eût i 8c D eadem

pars ipfius B. Quum C &Dipfos A, B maquai

- 4 Iiter 3 metiuntur. Q.E.D. . .

ww-

A. 21.7.

i Cor. Minimi numeri candem miment . ha-.
bentium eosdem meduntnr, antecedens anteœdem
gçg’qchnfeqnçns confequentes. .

PROP. XXII. THEOR. ,
A V6 D. Sifint Ire: numzriA,B,C,Ü
B E V alii ipfi: multitudine aequnle: Q,
C 4’ E,F, qui binijùmamfurÜ’ in» me

. 3 dam rations; fit autem perturbai-
ta earumpropartio (A: 32E: F, 6: B: (3:;
D: E) z etiamæx «un? in eadem ration: mm;

(A : C z : F ). - VEl! einimiAF: RE a CD. Ergo * A;
0:1): ’F. Q.E.D.

PRO-P. XXIII. THEOR.
» Nunmi ’primi’ inter fi, A, B, minimi finit

l omnium y camion: au» ipfi rationna baba)-

fium. » r I .Si fieïi potefi, fini: C, D enndem ratio-
nom habentes quam A, &ipfis A, B mi.
mores, minimi omnium. Eng Â C ipfum
A. aeqnaüterimetietur, ac D’ipfum B; Ian) l
azoths Cripfum A metitur , rot mitâtes
. t in 1E marge ’&D ipfum B metietur par

" n y v numrum
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humerum E. Quatre» F etiam E modem An. 2. cor.
" et C; &E fpfum B per D. Quum-jaque ’16 7- h
Idem E duos A, B metiamr-z A,B nonertmt"..12.def7.
primi inter fe ; contra hypothefinm

I, r’ . ergo funt- A, B. Q. E.D. a
PRO P. X’XII V. THEOR.

.Minimi rumen" A. B earum, qui eandem cum
fifi: ralionem fiabent, primi interfifimt. Î

Sitnegas : metiatur secs numerus C, îpfun; gager, 7, ’

A trempe per numerum aliquem D, & alternai
i BperE. Ergo.o CD,:A, 8: CE:B; 8: in-a.9.ax,7. .

- de A:B: 7’ D: E. Quumautem fitDçA,’ol8e.7u
8: E ( B.: non orant A, B minimi;,.cont1:a.
hypothefin. Ergo A,B’ prima inter le funb.

PROP. XX.V. THEOR.
A15 , Si duo numeri A, B primi inter
B jè- fileriott qui vnam iglozum. A me.

rifler Minerve C; ad reliquum, B pri- . .

mus erit. i . LSi enim 3,8 inter [apriminornfihtz me-
:fiptu; cos numerus D. Idem D metietur 49° 11’357
ipfum A. Ergo A, B non T’emnt pâme itï- 6’ 12’ 5.7i

iterfe; contra hypothefin. Ergo Carl B.Pri-"
mus cit. Q-E. D. l - " x ’ t

PROP. XXVI..-THEOR. g Ë
I A 2 .ÔB 4 Si dito maigri A, B ai:
g K " C q ” 3’ aliquem n’umemm Cprimifue- f. 5;
i ’- .D v ’rint: Ü’quififiex- W: D- au. t i

’ q ID 7 i" eùmeriinlurlrît. t. DT h
il ’Si negasl; metiatnripfasîc &D idem au.
quis 15;. Ergo îE.& A privai inter Je 13an n95. 7.

- * M 4. Mena-
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B 3 Metiatur entent E ipfum D
v. 2. cor. A ê pet numerum F z ergo"Fipfum

16. 7- s -D quoque medetur par E; 8c4s 9. ex. 7. D 6 ... - q, i .x. hyp. EF.-9D....x AB. Quare b. .
4., [9. 7. A:B: F. Quum autem E, A primi inter
0.23. 7. Te ideoque ’ minimi fint: Eipfum B" me-
In col 21- tietur. Metitur autem E quoque ipfum C:

7’ ergo B (l non erunt primi inter (e; contra
hypothefin Quare D 8: C primi inter fa
flint. Q. E. D.

t PROP.,xxv11.T1-IE0R.

A B V Si duo numeri A, B primiin-
2;, "’ ter le fuerint: qui fit ab une
Dr" ipformnlA.a ad reliquat» B pri-

mu: ent. .
Sit enim ipfiA :D: erunt & D, B primi

p.567, inter fe; & ergo 5 AD id cil 7 A’ad B Pri-
y.13.defi7. mus erit. Q E. D.

PROP. xxvm. THEOR.
A. B Si duo numeri A, B ad
k si 5 duo: mimer: C, D, vterque ad
c E l?) phatique primi fiierint : Ù

’ Ë. 8 4’ qui fiant ex ipfi: E, F inter fi
primi Bruni.

Nom quia A, B ad C primi funt: E 3 etiam
ad C primus erit. Eadem ratione E, D in-
ter fe primi (ont. Quare quum C, D ad E
primi fint: crantât 5 F acE primi inter le.

Q.E. D. ’ .

3. 26. 7.

PROP.



                                                                     

au

. ç. .- ....-«

L ne É R vu; ras
.PR.0P.XXIX. THEOR.

A z B 3 Si duo numeri A, Bprimi"
A . 4 B, inferjèfuerint ,6? rumine fi

q , 3327 uzgfiim multiplimmfauat alu
quo: A’. B’pfafii ex ipfi:

A’, B’ primi inter je "uni; 89’ fi numeri a
printi in pofiti A, B. en: qui film fient A°, B’
multiw’icanter, alignai, A3, E3 fait-anti: Ü
interfè mimi erunt; Üfimper pina extremo:

hoc rontinget. vQuiaienim tA’, B primi funt: erunt &i
A.’, B? primi. Iamquumëz A. B ’ primifint,
8l ergo duo A. A’ ad duos- B. B’ vterque ad
vtrumque primi fint: erunt quoqueêA 3, 31’ ces. 7.

Primi inter (en Q. v
PROP. XXX. THEOR.

1A3 Es - Siduo numenA,Bpmni
A443 8 inter fi fierint: Ü vterque ji-

mul A-l-B ad vtrumque Won,» ..
8: A 8: B prime: erit. Quudji uterque final
A4- B ad vnum aliquem ipfirum fit prima? . -
Ünumeri A, B a principio pqfiti inter jiprimi

orant
a. Si negas, A-«l-B ad Aval B primum fiiez

metiaturipfosA -l- 3.8: A aliquisiC: qui er-
go "&B métietur. Quare A 8: B non-fonte. 124x. 7.
Primi inter fe; contra hyp.

1.8i negas,A. B primas elfe: metiatur cos
aliquis C. Quum ergo idemC9 ipfum A-I-SJO. m7.
B metiatnr: A-c- B adneutrum ipfornm A,B
primus exit; Contra hyp.

L5 * mon

a. 27. 7.
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PRO P. XXXI. THEOR.
Omnis primu; numerur A

A 3 B 7 ad omnem numerum B, quem non

t I ", q . i r- nme trier prima: . h. il
Si negas: menatur cos aliquis C .pxaeter

,vnitatem. Et quia A non metitur B : i erit C
.diuerfus. a numero A. Ergo, quum A metiaf

’ Itur aliquis1 qui nec mitas nec ipfi Aidemeft;
a. muet 7. A Primus ’ mon exit; contra hyp.

i i i PROP.XXXII.THEOR.
A z B 6 Si duo numeriA,B,fifi-multi-

; - . AB. l z plumier, aliquem fariant; me!
C uero AB, qui ex ipfi: fitlme-
D l ’ tiaiur aliqui: rimera: primur

- 4’ C: Ü unuen ipjbrum A, B, qui
a prin’ripiopofitifunt. initient. ,- .. .

1.31. 7. j Nam C ipfum A non metiatur: ergo i” C
o .8: A primi inter fe funt. tMetiatur autemC

4.9.3. 9. rpi’um A8 perD: eritCD r. A AE, ideoque
u. 19. t7. szAzfiB: D. Quare quum CA A minimi
V. 33- 7- fint earum ’, qui rationem C: A herbent: C
ècî’nm’z’ïipi’m B i-metietur» l . .

.Siniiliter demonflrabitur, fi C ipfumB
metiretur, metiri ipfumA. Quatre. Ç’meuiL
un vnam ipforum A, B. Q D,

PROP. xxxm. THEOR. V
SÛmnem numerum compqfitumlA primer a5»

qui: numeru: mentait, I v i v. 4 7.

I i il à Quia



                                                                     

meneur; Tu un
’A u Quiet enimA compofitus eflrmeti-

B.
C patet. propofitin. Si verotB etiam

compofitus cil: metiatur cum C, qui

tur eum °pliquis B," qui fi primue fit; a. 133d;

"etiam metietur * ipfum A. Quatre fi hic nanan?- ’
C nondnm primas eii, imetietur’ ipfum
alius, & fic progrediendo tandem ad prii
rhum pernonietun. qui meüetur ’tam autoce-
d’entem quum A. Nifi enim tandem ad prié
’mum per’neniretur: matirentur ipfum A in-

finiti numeri, querum alter altero minon
BQEAâ 4

dlvter. Sît C miniums omnium ipfum A
Tmetientium : en: idem prunus. «Si enim mon:

metiatur rilum numerus D CC; quatre quum
idemDrhetiaturetiam’ A, non eflCminimus,

mefientium ipfum A; contra h I
PROP. XXXI V. THEOR.

i’ f. 20 7e

Ûmnir numerus A ne! prima: fi, tu! cum l p
primai, aliquii numeru- metitur.

Si enimAprimus efi: manifefia eflpr0po-
finie. Sin A compofi’tus :metietur cum aliquis ’ m 33,1.

Primus. . Ergo A me primas efl, eut cum
Prima metitur. Q. E.D.’

PROP. XXXV. PROBL.
I . . Menteur Manque-A;

Ald gis a." B, Cdatie; guanine ruini-
E 3’ G me» omnium, qui eandem

i I V cum ipjiirationem habeanf.
Si iniA; B, C primi inter fe flint: mini-

’mi îam enim” omnium qeandem rationaux 1.23, 7.

hahentiunh. J

Y A
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A a B :5 c un ,Fîfvemmt’ïfumç.
m3.; D v .np 0mm maximîm

. communem men u-
E z F 5 G 7 mm D, per quamdiê
uide ipfos A, B, C.- Numeri E, F, G, pet

’ f(pas D ipIos A, 8.6 metitur. cru-m2 quae.

la. l r :Nam quia vnusquisque’ ipforum E, F, G
0-21013 vnumquemque ipforum A, B, C par D9 men

15’ 7’ titur, id cil aequalitert-ipfi E; F,G in eadem

x-IËho9’7-Xfunt ratione cum numeris A, B, C. Di-
co etiam E, F, G minimos fore candem cum
A, B* C rationaux habentium. Si enfin negas:
erunt aliiH,K,L,ipfisE,F,G minores, mini.
mi enndem cum A, B,C rationem habentium.
Ergo 4’ H, K. IL ipfos A, B. C aequaliter mec

tientur, id cit per eundem numemm, qui fit
M. Igitur M metietur ,9 ipfum A pet H,
ipfumB par K.& ipfumC perL; &MI-Izz"

"-9» un 7x A. Sed efi: etiam ED:" A. Ergo ED:
m Wh MH.&E:H:."M:D. Sed E. Mi:- ergo
9’ e   M)FD. Quarenquum M ipfos A,B, C me; 

fiatur: non exit, D maxima ipforum A. B. C
menfura; contra hyp. Ergo E,F, G minimi
funt candem cum A, B, C rationaux habentium.
Q. E.D.
  - PROP. XXXVI. PROBL.
. .Duogu: numerù A, B daîix, inumire mini-
mum, numerum, que": metiantur. A-
, n 1.Sint dati A. B rimi inter

v ÂB 113:4 , fe, Multiplicetuxgzper E,in-
8ms A8 cric quaefims.

  «a 21.7.

V Nana
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Nam vterque A, B’metitur 7 AB. Efi vil-7’58- a 7-

tem AB Iminimus corum, qùemA 81 B me- 161mm
tiuntur. Si negas: metiantur illi numerum i7.
C(AB; 8: A quidem ipfum C metiatur per
D,BveroperE. Exgoen’tAD:8 CszE,5;9.ax.7.
&hincA:B::JE: B Sunt autem A, B Pli-1.19.7.
mi inter Te, ideoqlue minimië : ergo B fi rimé-23- 7.
tietur ipfum D. Sed numeri B, D ipfum A"- 2L 7-
multiplicantes feceruntipfos AB,C : ergo erits’ l 533:
ED: AB: C,& idedABmetietur ’ ipfinnC,’ ’

minor maiorem. Q. E. A ’fl , a. 13.ax. 7.
A B 6 z. Non fint A,B primi inter fe: l

4 fume 3 minimosiC, D in eadem,L

C203-.- ...35.7-A!) n 4 ramone cum A,B:. &multlplica
extremos vel medios per fe m-

uîcem. F aâus AD erit qixaeïîtus.

Nain quia A perD, & B pet C multiplia»
tus eundem F AD producun’t: tam A, quam p. 19.7,
B eunaem ADmetietur’. Dico etiam AD mî-v. 7. ax. 7.

nimum cire. Si enim non: metientur A, B .-
aliquem E minOrem quam AD’, 6: metiatur n
quidem Ai film E par F,B veto par G. Quarè
ieritAF: :ËBG,& A: B:FG:F. Sed’s. 9. n. 7.
A: B:C:D. ErgoC:D: G: F. Quiao- confir-
autem C, D minimi ’ funt: D ipfum F ’r me-"° c°’- 21-

mm. SedD: F::eAD:AFid eflE; igiturç 13- 7
A!) metietur E, maior minorent Q. E. A’. ,: rajah)fi .

PROP. ’XXXVII. THEOR. i
g Si duo numm’ A, B metianlur
C .8 3 marnera": aligner» C: 67’ mini-
D 6 , par, qum iîli A, B’ meflunrur,

D and"; C "minuta V

A

’Si



                                                                     

190 EVCLIDIS ELEMENT.

i A z B 3 . . Si negas: D diuidens G re-.
c 8 lmquat Te minnrem E. Qui:
D 6 igitur D metitur 9-- E; 8: A,

B ipfum D medunmr: metien:

1

nil-,13?» tm- quque’ ipfùm C -- E, & ï’ hinc etiami A
"’an’7’ipfum E, qui minnr efl quam D. Ergo D

non erit minimus eorum. quas A, B metium
tut; contra hyp.

PROP.- XXXVIII. PROBL.
Tribu: numtr’i: A,B,Ë datir, ému-aire mini;

mm numerum, yuan metinntur. 1 *’
I n - " l. Sume 9 minimum

A; sa C 6 D, quem duo A,B mel
l - v tiuntur. .’ Si C etiam

metiatur ipfum D : erit D quàeiitusï A b l
Nain quad tres A, B, C ipfum D inetiàn-Â

tur, ’patet. Quod autem minimusiit , fic
ofienditur. Si negas: metiantur A, B, C
alium numemm E info D minorem. Ergo

xi 37. 7. &D matietur x ipfum E, maior minorem;

a; 36. 7.

Q.E.A.

. z.Sî auteanon me;A z Il; Ê CC4 tiaturbzfume minimum
- E u 19E,quem,C &Dmetiaœ

tut. Qui cri; quaefitus,
. Nain A, B, . ui ipfum D metiuntur, me:

. «n’mïtîentur quogue ipfum E. Ergo treç A, B,

, Cipfum E metientun, E autem minimus
erit, Si enim non: instiguait A; B.C ahurit
Fo( B. Ergo 8: ID x metietur ipfum F.
Que quum C,& Djpfnm F nietiàntur: me-

’ ’ - tietur

i



                                                                     

* Ç meneau-fi. Q. E. D,

ILIBER VIL; »- in
tietur eundem, 76 etiam E , minorem maior. x. 37. 7.

Q.E.Aub l I 0:13.33»?
iPROP. Xxxxx. THEOR.

l Si nmflerùin A numerm ah?
A le: B4 qui: B metialur,iille A, ne»:

3 metitur B, - partemn habebzt C
ai. "Intime B denoms’natam. , i

Metiatur enim B ipfum A per vnîtates in
C: ergo, quum ’* etiam 1 metiatur C par
vnitates in eadem, x ipfum C aequalitet.
metietur, acB ipfum A. Quare 1, ipfum B

«(in 7»:

7 aequaliter la metietur ac C ipfum A; id efl 115.15. 7.
C ipiius A eadem pars efi, quae x ipfiLis 8.7.3.defi7.
Sed I efi pars numeri B ab ipfo B denomi. ’l ’ -
mata: "ergo A Partem babel: C ab inoB dea

nominatam. Q.E.D. .-, .4;-
PROP. XL. THEOR.

,Si hunier!" [A partent quam. v
Tangue B habeat: tu»: numerur
C a parte B denpminatur me-

A8 B:C4-

tielur. àÜ!

z

Quias numerus C tot vnîtates habet, quo-3, hyp,
ta parsBeflipfius AI: erit I eadem pars ipfius
C.quaeBipfiusA; id efi * 1 ipfum C aequali- r. 3.def. 7.
ter metietur,acBipfum A. V Hinc & 1 ipfum k
B aequaliterîmetietur, ac ÉjPIum A. Ergo a. 15. la

PRO?) o



                                                                     

" 138- 7.

sàaï

1:40. 7. .

» Mia-Bi” "8&7 ’ em.4?MCM-,;mu..»..

19; -EVCLIDIS ELEM. LVII.
PROP. xu. PROBL. A

Numerum hautin, qui, minima: quum fit,
data: parte: A, B, C habeqt.

A à .D z . Sint abipfis partibus A, B,
B xi E3 C danominati numen D E,
Ci Ï F F, 8: fumatur " miniums e0-

ê u 4’ rum, quos D, E, F metiun-
tur, qui fit G. Dico faEtum.

Nam 9 pabet, numerum G partes habere,a
metientibus D, E,Fdenominatas, id eii, par-
tes A, B, C. Dico’autem G etiam effe
minimum. Nana fi quis minot H partes
haberet A, B, C: matirentur eum ’ nu-
meri D, E, F. Ergo G non effet mini-
mus, quem D. E. F metiuntur; contra
hypothefin.

Î’EVCLn

I
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15-3523 1:93 .-
E ’V C LBIAD

ELEMENTORVM
[LIBER- Vin; I"

PRORI.THEOK M
A 8, 312,0 18, D 27

Si fini quotcunque numeri A, B, C, D deinf
cep: proportionaler, qubrum .extremi A, D fin;
inter fi primi: minimi "un: omnium tandem
cum ipfi: ration": habcntium. . " .. I

Si negas: fini: totidem aliî E, F, G, H, .
minores in eadem ratione. Ergo et aequo’c.ir4. 7;

A: D ,: E: H. Quare quum A, D, i
primi inter fe, fint quoque la minimi: 9123.7,
metientur illi ipfos E, H, fe ipfis minores.7.cor.ar.z:

QJlA. ’mon Il. PROBL.-
Numcror brunir: deincep: proportionaler nui-f» ,

aimer, quottunque qui: imperauerit,.in data,

nation, i , . .’ A æ, B 3 w. .1A’ 4., AB a, 3* 9 i
A’ 8, A’B u, A3118, B’ 27

1. SintA,B mînîmi 3 in dm mime: criant

A’, AB, 8* tresideinceps proportionniez
minimiin data intime; - ï *

N I- x un.»

i. 35 7..
i



                                                                     

pansDEFmçæ’383

a. l7. 7.
L24. 8:

297v

1
m: Ev’cimi’sf ELEMENT.

A z, B j , I ’. I
.424», A8 a, 3*9 .

A38 ,’ A’Bxi,,AB’1’84,BV’27’J

Na’m’A’: AB’ :WA: B :i AB: B’.

Et quia A, Bi prima inter f0 ê mm, ideo-
e etiamA’. B’ [Mimi-4 funt- inter fez par:

tet 9, A’, AB, 8’ minimes eiie in rationsw

A: B. Q.E.F.
z. Sint iterum Ai; B minimi in data ra-

tione: emnt A ’, A’B, AB’ 8: B 3 qua-
tuor minimi in data ratione deincepsliproo

portionales. k ,- , . .Nam fimileè funt eidem rationi A : B fequen-
tæ*A’;A’B,AiB:ABO,ABO:Ba Qumn
igiturA’,.B’intëi* f6 A pirimi But: erunt A3,,
A’B,ABO, Bi9’quatiior minimi. in datairatioï-I

ne continue , profioi-tionaies. Et «(idemx
morio quotcunque proportionaies inueiiigan-J

tuf. Q. E. F. * l i iCorollaria.
I. Ex, hoc manifeüum cit, n’es numeri.

deinceps pr0portionaies minimi fuerint omnium
éàndèM’cum ipfis ratiOnem habentiumi; eiirreniosx

456mm quadrhtb’s" eiTe; fi veto quatuor; elfe cubos.

” 2.15: parer fimul, lutera extremoruiù eiïe

duos ilios mimerai, qui’miiiilni fun: in data

tadorne. - - - . in i
TROP; HI. "Dr-112m3.

Sifint quotrunque ameri’A,;B; C.,-D dain-
v j Cep: proportianaler minimi omnium tandem un

jpfi: rations»: héberïtiuin: «un: muni .A. D-

prinu’ , inter]: nant. ’

, Sumtis
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A 8, B ni, C 18, D i7

E 1 , F 3 i.G 4, H 6 , K 9
L 8, M n, N 18, O. 27

Sumtis enim P duobus minimis numeris En, 35:7 a,
F, &tribus G, H, K, & fic deinceps- pluri-i 2.3.:
bus minimis continue proportionalibus in
eadem ratione A: B, donec pernentum fitad
totidem L, M, N, 0, quot funt propofiti A,B,
C,D: erit vnusquisque ipforum L, M, N, 0
Vuicuique ipforum A, B, C, D aequaiis. Sed.
L:E’, à 0:’F a. Ergo quia’ L,D lin-"49.73:
mi inter fe funt: etiam A, D inter fe primi «’7’

orant. Q. E. D. . *PROP. IV. PROBL.
Rativnibu: datif. quottunque, A: B, "C: D,

E : F in iminimir numerir, numeror- inuenire ’ dain-
t’epr minima: in dan: rationibur.

A: 3) B Si Cu 3’ Di4i’E SaLF 6
H6, G 15, K:o,Lz4.u
N 0 M v P r i -Sumeï minimum Ggquem B & C metian-g, 35, 7,

tut, 8: duos alios H, "K, h quas ipiî A, D aeque .
metiantur, ac ipfi B 8: C numerum G.

Ca]: 1. Iam fi E. quoque metitur ipfum K,
fume numerum L, quem F toties metiatur,
quoties E ipfum K. -Dico fa&um.

Nam°eflH-:G:A:B,-& G: K:C: D,a.2o.def.7.*
&K:L:E:F. Si vero neges H. G,K, L-mî- G: 13.7.
nimos cire earum, qui in rationibus Propofitis
flint deincepsproportionalest: fint alii N,O,M.
Pminimi. thuiaefl A :B :AN; on; ver-o »

. N z - .1 E .8:



                                                                     

or. cor. 2! n
7

9.37-7-.

:95 .EVCLIDIS ELEMENT.

A” B33 C37iD4’ E517 E6
H’6, G 15, K 2°, L z

N . 0 M P.
&B minimi funt: B metietur ï O. Eadem -
ratione C metietur ipfum O. Quaret etiam «
G matietur numerum O, maior minorema ,

z Q,E.A.

A4,.Bç..C2, D3, E4, F3
H8, Glo,K15 ’- N32. 040, M60, P4;
4 Q R .3 TCa]: a. At fi non metiatur E ipfum K:

fume minimum M, quem E 8: K metiantur; .
8: duce N, 0,..quos ipfi H, Gaeque metiang-
tan acK ipfum M, item quartum P,quem
F aeque metiatur, ac E ipfum M. Dico I
faüum. r

adula-,7. Eflenim’AzB:H:G:N:O,itemC:
i l &13.7ÏD:G: K:O:M,.& E: F:MI: P." Si

vero neges: minimes cire N, O, M, P: fint
Q,R,S,T minimi in datis rationibus. Quum
ergo fitAszQ: R; 6: A, B minimi fint:
Bmetietur” R. Eadem ratione C metietur
R: ergo& C G metietur çundem R. Quare

.., quumiithK: C:D :R: S: numerus K’
metietur S. Sed quiaE: F : S: T, 8c E,F
minimi flint :metitur quoqueE ipfum S. En
go i tandem M metiretur S, maior minorem.

Q’ E0 A. ( i i in» .,V ù PROP.
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’ v PROP. V, THEOR i . .»
A z C 4. Be x Plani numeri A8, .
B 3 D g I V CD rationem habent
*--’ , a en Iateribn: A, C,
Ë; 6P Î: 59’ B, D comquîtam

AB: CD:: (A: C)

’-l- (B: D ). i ’ i v
’ Nam fumtis’ deinceps minimis E, F, G in «.4. 8. .
datis rationibus A : C &B :D; quia E: G z "15° dei.- 5-

’(Esz-l-(FfG): eritE:G:(A-. C)-i- f; I
’(B: D). Iam B, ipfum C muitipiicans, faciat
ne: & eritAB: EC:-"A: c:nE; F. Si M7. l
militer EC: CD: " B :’D :9 F: G. Ergo a. confit.
ex aequo AB: CD: xE: G:(A: C)-æ-x.14. 7.
,(B : D). Q.E. D. v

PROP. VI. THEOR.
JA [6) 314, C 36: D54.) E 8l

F 4. , G 6,
Sifinrint quotcunque numeri A, B, C;;D, E

deincepr proportinnalu; prima: autem A firm-
dumBnon metiatur: nuque alia: aliguir vllum
metietur.
- I I. Numeros hos deinceps. fe non ometiri
Patet : quia fi B metiretur C, A etiam metire- w ,
tut * ipfum B, contra hypothefiu. ,7 a.26,def.7.
i ’1. Nec vllus, vt A, vllum, vt C , metie«
itur. Quot enim fiat fumti A, B, C, tut fu-
rmantur minimi la numeri in eadcmrationemqg. 7,
quiJintF,G,H :hinc erit”A:C:F: H. Sedy. 14.7!
-quiaA:B:F:G,. 8: A non matiturB; ’ ne-
queFmet-ietur G; quare F mitas erres ne Finit-7.

.quit. - ..hmc,.qqumF en. H primi un; intef’Ê’j”

. , N 3 " f8, ’ ’
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e.12.def.7. fe,F nequitÏ metiri ipfum H. Ergo nec A
«.2o.def.7.metiripotefli’ipfumC. Q,E.D. ” - *

i W PROP.. VILTHEOR.

A]; 84: C 8)Si filerint quotcunque numeri ricincepr pro-
portionaler ,-;-;. A, B, C, D), prima: autem
A meliatur extremum D: E7 fulminai B

metiflur. . Am 6, 8, t negasz: neque. aiius -aliquis yllum *
.metietur, ergo nec A ipfum D; contre hy-

pothefin. , ”i
PROP. VIII. THEOR. *

- Si inter duo: Im-
A z, C4, D 8, B 16 niera: A, B numeri
G l,- H z,’- K 4., ’L’ iSÀ deinrep: proportionn-

1E 3,M0,N n, F214; Ier-C, D tttiderint:
q ’ guet inter cor radant

numeri deinrepr proporlivnakr, tandem Ü inter
alia: E,F. candira mm jgfir A. B rationem lia-
benter, radent.

5- 35’- 7- Sumtis enim9 totidem minimis G, H,K. L.
:3; si quot funtnumeri A, B, C, D, & in eadem ra-
,Z hçp?’ tione: erunt G 8c L t primi inter Te, 8: ex
p.23, 7, ne ,uoerit’tG: .L z A: B: Ail: F. Sunt
v.21. 7. autem fi G 8: L minimi: ergo ’ G aequaiîter

metitur ipfum E; at.;ue Lipfum F. Sed quo-
ties G metitur E, toties numeri H, K metian-
tur ipfoà M, N. Numeri ergoiG, H. K,L
ipfos E, M, N, F aequaliter matientur; iden-

52°.def7. que inumeri G: H, K.«L in eadem ratione
8:13. 7. ocrant. in qua faut E,M,N,F. Ergo

. Il



                                                                     

----.u- ... ... -

ère E g, M1,". W
N,F candeur cum ipfis A, CHU, B rabio-
nem habebunt, & ergo deinceps propor-
tionales erunt. Tot igitur inter E,F ca-
dunt deincçps proportiouales, quot inter A

êta (LE-Da o.PROP.;IX. THEOR.

. . . Si duo numeriA 8, C Un D 18, B 27 A,Bintzrjèpri- . ..
E I mifuerint, c’fl’in- - ’ -

F z. G 3 ter iglbr numeri
. H 4., K 6’; L 9 .ddnœpr propor.
8, N n, 0 18,.P 3:7 qtionoluC, en.

riderint: quoi in»
tu ipfi): A, B codant nqmeri deinrep: proportionn-
Ier, imide": Hilda vtrumqu: iprmm A,B i9?
onitqtemE deincep: proportionnai: radent. v . 4

Sumezenim ’in eadem .ratione, in qua flint h
A, C, D,B,duosmi,nimes F, G, & tresmini-
mesH, K, L, 81 fic Ferre, doucefiuntorum

- M,N,O,Pmultitudo aequalis fiat multitudi-
ni datorumA, C, D, B. Hinc,quia& A, C,

ail 7- à;

3. 8-

D, B minimi ’1’ funt in eadem ratione, enta-.1. 8.

A:M,C:N,D: 0, gaza Et quiauœor. 2.8.
14ze : erit E :F:SF: H. Similiter quia’i’°°’°l7r7’

À:M:HF: erit E: F: H: A. Ergo
EH, A; -Eociem mode deæonfiratur, V
eiÎe:-:E,G. L,B. Q. E. D.

mon x. THEOR. .
Si inter duo: navrera: A, B .IËÏvnitotem C

flânant: proportionalernuqnerij D, E, 81 F, G
guignât»: W inter œnologie ipjbifmp A, B
87’ vnitatm C codant nmhm’ deincep: proyer.

. . o N 4. lionaln,
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flouai", totidem 89’ inter ipjbr A,B aoûter?
deincepfproportionaler radent.

Numerus ’enim D

A8, En, L18, B27 ipfum F multipli- i
E4, 36, 69 cans faciatH, 8: fu-

D2,rF3 màmrK:HD,&
C I L: HF. Et qui:I poniturC: D213:v. g, :17. E; C Vero ipfum D metimr’ par D: metie-

v.20.def.7.tur " quoque D ipfum E pet D; 8c ergo
9* 943k DE: 4’ D’. Rut-fus quia pouiturCzDziîz

a. 18. 7.

A: eritAr: ED. Eadem rationeG:F*,&
B::GF. Quum ergo fit E z D’ & H z.
FD: eritD: Frx E: H. Item quiaH: I
FD, &G:F*; eritD: le-lzG. Ergo"
E: HzH: G; . Rurfus quia K: HD, 8:
LzHF: eritA: K:76 E214 :D:F::’i’
K: L. Similiter quia LzHF, 8c BzGF:
critL: Bsz: G z E: H. Quare 1*;- A.
K,L,B. Q. E. D. ’

PROP. XI. THEOR.
Inter duo: numeror

A’ 4., AB 6, B’ 9 quui’rator A’, B’,vnur

A z, B 3 media: i A proPortionali:
r AB redît. Et quadrir-

tur A 3 ’ad quadratum B’ dupfieatam ratio;
nem habet airer, quam luta: A habet ad tutu: B.

LEfi eniva’: AB:’A:B:FAB: B’.,

e. 17. 7. D.
z. Quia (pet demi) A”, AB, B’:

r.Io.deij’.erit ne: B’-;7(A’: AB)’: (A: Br.

:Q- ’ x
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"il. I B E R VII!.  r’ 1°!»

. .. PROP. x11. THEOR..
A33, A’B u, Imams! :2.
’ A’4, ABô,IB’9

z . . A 2, ,B 3 I’ Inter duo: numero: cuba: A’. B9, duo medii

l.

,I proporlionale: A ” B, AB ’ cadunt. Et cuba: A 3 l V

ad album B 3 triplicata": I habct ratiomm eiuI,
gadin luta: A habet ad lulu: B. .

71. NamA: B:3, A’:AB,&A: B:’AB :8. 13. 7;
B’. SedA’:A’B;’A’:AB:A:B.Rur- r
.fusA’B: AB’:   A: B,iteni AB’: B 3:3 I7. 7.-
AB:B*::A:B. ,Ergo-:-;A3,A°.B,AB*,B’. I. ,

Q. E. D. V   " h "  - z. Qnia (per dem. )-:-:. A3, A’B, AB’,
B3;eritA3;B’:Ê(A’.:A’B)3:-. (A: B)3.ê-u-def.s-4

E. D.
V PROP. XIII. THEOR. , ’

. .Az,B4.,’Cs  
- A’ 4., A88. B’ 16, BC3:, C264.

A,8.A’BI6,AB’;2,B’64,B’C128,BC*256,0512

Si fini quotcunqw numeri A, B, C deinctp:
proportionaler, 87’ vnmquùque,jê ipfi4m" multi-
plitam, flciat aligna: A ’, B’, C’:fabïi ex ipfi: ,

proportion!" emmi. Et fi pefiti aprimipio nu- V
mari A, B, C fafio: A’, B ’, C ’ multiplicantu,

alia: AËB ’,C3facii:nt, Ü ipfi proportionalu .
nant. Et fimper pina exhuma: hoc contingit.
. Expofitis enim numeris AB,BC, A’B,AB’ ’ ï ’
flanc &BC’ : erit "-:-:A’, AB,B’,-item-:--,LA3,,,.2: a»;

A’C,AB’, Ba, 81 emnt omnium horum nume-

rorum rationeseaedemrationi A: B. Simi- 
literB’,BC,C’funt deinceps proportionalgs I L Î

’ -  - - N s m
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3o; EVCLIDISrLELEMENT.

A 2. B ç. C 8 
au, AB 3, 8’ :6, BC 3:, Gus;

A’3,A’816,AB’52,836443:sz8.BÇ’256;C’sxz.-.

in rationeB: C, parîterqué B’, B’C.BC’,

L23 in eadem ratione dqinceps proportionn-
lès. Ergo quia, A: 13:8: C, eruntA’
AB. B’ inieadem ratione, in quaB’, B ,
Ç”; nec mon A’, A’B, AB .’, B’ in eadem

rationç, in qua B’, BË’Ç, BC’, C3. I Sun):

«autem tam illi quam hi inter fe mplçitu-
’- dine pares; Ergo et aequo 9’ A’,: B”

I 9.14.7. & A3: 33: Ca. Q1E.D. l, I yPRO P. XVIV. THEOR. -
À ’   ASi nummu gamina

A z, IB 4. l tu: A” metiatur qua-
A’ 4, AB 8, B’ x6 dratum numçrumB’:

I 69’ Iqtu.r  A Mu; B
:metinur. Etfi tata: A mztialur Iam: B: 83’
yuadratu: A 9 quadratum B ’ matietqr.

I. Slnmto enim numerp ÀB, étant   (loin.
pays ptopprtionaleg AV’, AB,Ba in ratione

3L7. 8. 34.3! ’Ergo A? meüetur Â AB. Hinc qua
n.2o.défi7. A z”. A8 :A:.B;mçtietur eûtia,mfilA ipfum B.

. Q.E.D. ’ I I t .   y A
r; 18. 7. r a, Si A-metiçur B: qui; A: B r-..-A*.:

: AB. A? gpoque metietpr EAB. thma
  A’: AB :1153: 13?;de ce a: A];

3’II’u’7ÏËPÀfumtfiî , 13!ng .5 43.? mçfietqr B’. Q

o O..

u.’2. 3.

PROP.



                                                                     

turng conta hypgthefin. -

19.3 En , mu. .. ":63

PROF; KV.v Ars; A’B  16, AB’ 31., B3. 64.4

- A94, A38; B?16 W" ’" A 2, B 4.
Si damna "du: A’metiatur tubant nume-

rum B ’: 89’ Iam: A Iam: B metiefur; Et fi
’Iatu: Ablatu: mçtiqtur: E? tuba: A ’ tubant

B"’ mtietur. A I
I. Sumtis gnim gagneris’lA f8, AB?, quia ’a. 2, g.

deinceps in rations A ad B ’propdrtionalcs
funtA’, A’B, AB °, B3, &A” ipfumfiî me-

titur; metietur (St A” ipfum À’B. Quare
ïquum fitA 3 à AFE. : A: J3: mketietu; 8c A 7,404317!

ipfum B. E. D. t * ’  
I z. Quia, iisdem Tumtîs, efl ’ A: B : A 3: ’

A ’B.,& A ipfum B matiri ponlitur: matietur *’

.8: A3 ipfum A? B. V Qupre quum fit A’,
A*B,.AB a8 3: panet: &A ’ inum .B *metiri- e. aux;

PROEXVLTHEOR

. a ,Si flumqrwquadratw A? mm
A’ 9, 3’15 .mctjatur gyadratum mimera»:

A 3, .B B’:  nique luta: A luta: B ine-
. . tiçtur. I Et tutu: A ’non mè-

tiatur Iatu’: hit quadratur A’ qua-

dratum B’. l l h I
1.8i enimAmetireturBiAr? etiam metirë

hum-39; contra hypothçfinlv î   7 t c. u z.
z.EtïîA ÎmètirççurBP: A (allégir?

PROP.

4-4.. m ARA-Â ,M’ à-A-LAEI:
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:215.

304. l EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP.,XVH. THEOR.
Si flamme: cuba: A î "on.

A? 8, B3 :7 metiatur :14me numerumB’:
A z, B 3 "qu: lotus A Iam: B me.

.H v ’ tietur. El filant: A non
metiatur Iam: B: "que cuba: A’ cubant B3

mlietur. I . .v1.8i enimA mairetur B: A9 quoque me-
tiretur ” B 3; contra . hypothçfin.

z. Si A 3 metiretur B 3: Î IetiamA metiretur
B; contra hypothefin.

PROP..XVIlI.THE0R. a
. r Inter duo: firnile:A z, B 3, C 4, D ,6 plané): numerœrAB,

AB 6, BC n, CD 24. CD,:mw mediwpro-
. j ’ portionalix BC audit.

Et planm AB udplanum CD . duph’tatam ratio-
inem habet 35m, iquam tutu: homologufn A lla-

*’ ’ 7 litt ad homologum luta! C.

d. ri. 7.’ I. Quia enim AB: EC:" A: C, &A: C
9- 13-7.&:°B:D: erif’AB: BC :73; Dz" BC:
zr-Idefiîgcp; .Q.E, D. .

, z. Quum A13, BC, CD(pe;- dem.); cric
AB:CD:(AB:BC ’;(A:C ?:(B:D)’.

Q. E. D. - I i. . h ,, (Cam, Hinc inter duo: fimîles .planos cadit
vnus media: proportionalis in intime laterum

homologorum. . - .
"PROP."XIX. THEOR.

A2, B3, C5, D4, E6, F104 [ABC:3o;vBCD:V6°,BDF ne, DEF 24.0
A8 6,. BD» 12,: DE".

l I un!



                                                                     

LI B E R . VIIL. 2°,;

Inter duoefimilufilido: numero: ABC, DEF
duo medii proportionaleî BC D , B DF mon.
Etjblizim AEC ad fimilem jolidum DEF tri-
plicatam rationem habet eiur, quam Iam: la».
mologum A, vel B, vel C babel ad homologum

lame D, vel È, vel F. .
IIÇapiantur enim numeri AE, BD, DE. ,

BCD,BDF. Et quinA :Bzx. DzE: arum-w hep.
AE, DE fimiles plani, & v A8, BD, DE infïédesf’î

rationé A:D,velBë E, vel C: F. Efl autem ’- ’ ’
ABC:..BCD:-.*aAB: BD,& BDF: DEanmm 7,
BD :DE. Quête ARC : BCD : BDF: DEF
:0: F. Denique BCD: BDF::*,C: F.
Ergo-êè-ABC,BCD,BDF,DEF, Q.E.D.
- 1.. Quia Orge ABC, BCD, BDF, DEF:

au AEC: DEF: A (AEC: son): : v (cm-radés.
F) 3:(B:E)?:(A:D) 1. Q.E.D. "Je":

* Cor. Ergo inter duos fimile: folidos cadunt
duo .medii proportionalea in mime laterum ho:
mologorum. a

PROP. XX. THEOR.
Si inter duo: au;

A 8, C n, B 18 mm: A, B mm: me-
D z, E 3, F4, G 6 dia: proportionalù

t cadat: numeri A,B[mihi fluai. emnt.

Sume minimosD,E in rationeA adC. E14 , v
go 8 D ipfum A aequaliter metietur, ac E3437,-
ipfum C. MetiaturlD ipfumApeltF. Ergo , - .v
DF:’ A, &EF z B C. Ergo Aplanus (son. 7.
numerus cit, ouius lutera fun: D, F, Rurfuâ ê 1641957-
quia A; KG;’[C4:’B.: minimi quoque D; E’?’ hm

- . la V . . A rune,



                                                                     

ses EVCLIDIS ELEMÊNÈT.

’ fumé in rationeCËB.
1’) 1;; Béa. .I-lînc fi D metiatui-

- ’ ’ ’ « ,1pfum C pet G;E me.
fietur quoqùeC B peg- G. Ergo DGC :- ’,
8: EG: B. - Quatre & B off n mems pla-

3. r7. 7. nus. Et quia DG:C: EF, i coque 9 De
mander: 7. F:E: G: erùntA’& B fimilee * numeri pla-

ni. Q. E. D. a à ,I v .
PRQ’P. Xxï. THEOR.

A .14, C 72, D :16, B 64.8-

, E1, F3, Ç9En, K1, N24, L3, M3, O7;
Si inter duos: ourlien: A, B; dieu medii pro-

portionale: C, D cadant: horum" A’Kfimile’ffa- ,

lidi nant. v ISume a tres minimes E, F, G, eandetn ounî
A, C, D rationem, habentes, & ergo deince s

".3 8. proportionales : 8l erunç E,G pCriniiPioter e,
m8.. 8: fimiles 913’111" ’ nIùmerl". 3m H, klatera

ipfius E,& L, M latera ipfius G. Erunt ergo
E,F,G proportionales in urique Ë H: L vol

E°cot.18.8.K: M. Iam quum E. F, G eandem cumA,
tu» 7, CLD, rotionetfi habeant: eËitÈ: G z
2.23. 7. Et quiaE, G primi funt, ldeoque ï mlolmxz
9-210 7* (vmetientur ipfos A, aequaliter. Meteatpr
c.9.ax.7.vE inumA’ pèt- N: ergo EN :"A. Sed E-

’;HK:I ergo A efi folidus ”oumert1’s,1t:uiu3’
’IV’defi7’laterà H, K, N. Rurqu qùiaE, F, Glrninimi

fumé candeni ratibném habentium, quam C,D,

3.35. 7;

"4 l, A, : E ipfum C aequalit’er n’a’etitùr, aoG ipfum B.
B ’ MétiaiturEipflàm;C porc. a EegoGu :SCBÂ

î];



                                                                     

L1 RÉ R vm. ni
àed’szLM. Quai’è B ça fondus: c’uiue

latere L, M, O, Deh’iqùe quid A : EN,
Ç:EO petit" N: 02A: C: Far-J. r7. 7.
I-l: L:K: M. ÀQùàre fîmiles 9 folndi,funt°l21-d°f-7v

A, B àumerîÇ Q1 E. D. . ’
PROP. xxn. THEOR.
e v Si m: numefiA’, B. C

A 4’ B 6’ C 9 Jeincep: firoportiar’zaierfueà’

riot primu: A aütenîfit quadratue: Ü reflue:

C quadratu: erit. ’ ’ .
Nam À,C fimilésx finit planî’ numeri. Étui. 2°à a

gO’quüm4’ latera ipfius A aequalia fint : " eruntd:
8: latent ipfius B aequaliaï, ideque 4’ crit" a:

C quadratus. ’.Qv.eE.D; . A
PROP.]. X’XIIII. THÉ 0R.

A 8, B n, C 18, "D 27,
Si quatuor numeri A, B, 8C, D (feintent-pro.

pontonnier funin! , prima: autem Ajt cubas:

Ü quarra: D mou: (rit. e- ’
Nom A,D funt’fimiles folidL - Ergo à: D’a. 21. a.

cubas efi. Q. E. D. . ’
PROP. XVXIV.4THEOR.

Si duo numeri A, inter fi
A 4, B 9 - -V c [.6 «l D 6. ramonent habeant,quam nume-

’ ru: quadratqu ad quadrant:
dameront D, primu: autem A firqîlaîîraïur:

Üficundu: agame: nit.’ I I I ,
. Quia enim inteffimileslplanos C, vous. 8

àœdiùs pr’oportîonïalis’l3 candit; &A’: B: C1318. tirait e

’ ’ - sa et
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N
99°mon

1.18.8;
x1139 8:

:08 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

cadet quoque inter A; B. ’vnus 7 medius,
proportionalis. Ergo 8c B 3 cit quadrants!

Q.E. D. L’ Scbol. 1. Ergoratio numeri quadrati minon
A quadratum ’nequit exhibai ne: duos quadrato:

humeras.
* Scbol. a. Etjî A numerus ad numerumB et!

v: quadratus ad quadratum: numeri A, B finies
planïfunt. (3er 20. 8.8: dem. huius). Et bine ’
diffimiles plani non font vt quadratus ad qua
dratum.

PROP. XXV.VTHE0R.
, v Si duo numeri A, B buen -
416453116 fi rationna habeant , quam
C 8 , D :7 emmena cuba: C ad cubant

numerum D, primo: autem A
je tubai: Ü ficundu: B embu: erit.

Quia enim C, D fimiles folidi funt: duo
medii proportionales inter ’ eos cadunt. Er-
go 8: inter A, B duo medii Proportionales Ê
codant. Quare quum A cubas fit: etiam’

e ,cubuserit, , Q.E.D. .
’ Ergo ratio numeri cubî ad non caban: tope-1

titi nequit in duobus numeris cubîs. ,

mon 1;):le THEOR.
, Simileç plani numeri A,

A6. C u, B 14 B inter je rationna halant,
D l , E dz, F ,4. quam: niuineru: quadratu;

A : I ad quadratum numerum.
Medîusproportîonalisjnte: A, B cadens 9,

.fit C, &fumantlux. D, B, pondent
au!!!)î

.l



                                                                     

C

jIÆBER an en
quam A,C, B rationem habentiunî. Ergoh. r. cor,
D,Fquadrati emnt. A Et quiaD: F : et 2.3.
A: B: habebit A ad B rationem quadrati me I4- 7-
quadratum, Q. E.D.

PROP.XXVH.THËOR. ’ , ï

A 16, C 24, D 36, .B 54.
E .8, F11, Gus, H27

. Simîler filidi numeri A, B inter fi ratio-
ne": (lobent. quam numeru: "tout ad auburn
numerum. l -

Nam mediî duo proportionaîes inter A, -*’ -
B Cadentes ’ fint C, D, & fini: E, F, G, "t Î9- 8-
H totidem Ë minimi 8: in eadem mime a” 3’

- ac A, C, D, B. Ergo ’ cotum extremi En, 1. en,
H cubî émut. Hinc, quia A: B: ’E: z. g,
1-1, pater, elfe A ad B, vt cabus ad cubum.**14* 7-

Q. D. ’

o. . Ëvctn



                                                                     

a. 1.7. 7.

e. 18- 8»

7- 8. 8-,

- 3.22. 8.

v. 17. 7.

Ç. 18. 8.

m8. 8.
3. 20. 8.

ne gram M4 ° M
E VGC L 1 DIS

ELEMENTORVM
LIBER 1X.

IF

8 ÈROP. I. THEOR.
. Si duo futile: plani numeri A,
B,fijè multiplicantee, aligne"! fe-
eerint : fugue AB Quadrilla:

ierit. . ’Nam numerus A. fa ipfum multiplicans,
faciat quadratum A2. Ergo * A: B : A5,:
AB. Et quia inter A & B vnus medius pro-
Portionalis 13 candit: cadet etiam 7 interA 28;
AB vnus medius proportionalis. e Ergo A3
cit 3 quadratus. Q. E. D.

A 6. 354
AB 324.

A’ 36

PROP. Il. THEOR. -
A 3’ B h Si duo numerLfije multipli- i
An 36 tante: A, B, gaudratum em-
A: merum AB (flirtant: fendu.

9 . ’m, -r Iplan: ne, , ’
Sumatur numerus quadratusiiA”. " Ergo

A: B: * A”: AB. Et quia quàdrati A3,
AB fimiles plani numeri funt, &ergo inter
cos vnus medius proportionalis caditzcadet
quoque inter A & B nous ” medius propor«
bombe. Ergo A 8: B fimiles plani font 3

numcn. Q, E. D. tPROP.



                                                                     

EVCLIDIS ELEM. LUIX; un

PROP. HI. THEOR.
6’ Si eubu: numerue A 3 e

ASAX, A 64’s multiplican: fiieiat alji:
A4: quem A 6: faâ’u: Af eubue-

m’t.

* I Sumatur enim cubi A3 V ..
latus A, & huius quadratum Aa :. t A Au-IS. def.7
Ergo A3: ’A’A. Quare* 1: A :A:
Aï 8C I: A:A 2: A3. Ergo inter 1’ &x’Idgfu9’
A3 duo medii Proportionalescadunt. QuiàMOÎJÂ
vero A 1: Aa z A3: A 6, totidem etiam tu. s. 3. i
inter A3 8: A5 cadunt. Ergo,A° cubus "-23.8. k

oit. Q. E. D. .PROP. 1V. THEOR..
Si numeru: eubu: A, eu-

îfè B z 6 bum numerum B multàolieanr,
4 - l ficiat aliquem; flafla: AB

" cuba: erit;
Sumatur numerus A3, qui etiamt cubusn, 3, 9.

erit. Et quia A: B r: T A3: AB: cubu3w.13.7.
orit l ipfe AB. t Q. E. D. 9.35. 8c

Q ’ V 1PROP. V. THEOR.
A 8 B’ 27 Si tuba: numerue A, me:

’ merum al’ uem B multi li.-
AQAM’ AB H6 tan:,foeia;qeubum AB: lé?

touhiflùalu: B cuba: erit. 4
Sumatur numerus A’, qui cubus f erit.;, 3,9. ,

Et quiaA; B:7A*: AB: erit ".B cubus.r. 13. 7.. ,

Q. E. Da - , . V. 25’ 3’
O z ’ PROP-



                                                                     

in EVCLIDIS ÉLÉMENT,

PROP. V1. THEOR.
"A 8, 4064.. A3 si:

Si men! A, je ipfilm multiplicaneubum
Â’faciat: 55’ ipfi A tuba: erit.

9.17. 7. t Sumto enim cubo numero A3, quia
26253- A’: A* :: 9 A’: A: erit A 76 cubus.
’ Q.E. D.

PROP. V11. THEOR.
A 6 B Si tompqfitu: numerue A, nume.

Mi 7 A mm aliquem B mnltiplieun:,quem-
41’ pian: faciatffabïu: AB jolidue

c3" Dz erit. .
au; aef.7. Numerum enim A metiatur 4’ numerus C
a. 9.:x. 7- perD. ErgoA:"CD. ErgoAB:CDB
wzdef- 7 - folidus ü cit. Q. E. D.

I PROP. VIH. THEÔRn
r. A 3. B9, C 27. D31. E 243. F 7:9

Si ab vnifale quotcunque numeri A,B, C,D,
E, F deincep: proportionaler filerinl: remue 4
quidem ab vnitate B quadratuf efl, 57’ vnum
intermittente: omner D, F; quai?!" autem C e]!
tub"! , Ü duo: inteimittente: coma; F; fepti-
mu: vero Feubur flou! 87’ quadratm, Ü quina

que intermittente; omner.

l LQuia enim t : A:A: B: vnitas ipfum
Mo. der. A aequailter metltur 5 ac- A ipfum B. Ergo
q A par fe 1pfum metiturï numerum B, & bine

y. 6. ax. 7.8 f: 3 A 2 quadratus. efi. Et quonianî B,
3- 91K? C, D: erit ’ 8: D "quàdratus. Eadem ratione
”3’t 3’ 8: F quadratus tarit, 8c vnam intermittentes

omnes quadrati erunt. Q. E. D.

j 3.



                                                                     

’LIBER 1X. 3 :13
z. Quia efi: 1: A -: B: C: metietur B

ipfum C pet A,& ergo C :: 3AB’:A’3 cubas a. 9. ax. 7.
erit. Et quum fint-:-:-C,D,E, F :erit ï & Fé- 23. 8.
.cubus. Et fimiliter omnes duos intermittent.

tes cubi erunt. Q. E. D. L V,
3.Et quia F etiam oflenfus efi quadratus:

feptimus F 8: quadratus &cubus fimul efi;
idemque pariter demonflratur de omni quin-
que intermittente. Q. E. D.

PROP. 1X. THEOR.

1, A4,Bt6, C64,Dzs6, E1014, F4095
-;’-:-1,A 8,8 64.,C512,D4.096,E3 :768,F 262.144.

Si ab vnitate quoteunque numeri A, B, C, D,
E,F deincep: proportionale: fuerint, qui verb
pofl vnitatem A fit quadratuI; 59’ reliqui 0mm:
quadrati erunt:fi qui poll vnitatem A je eubur;
Ü reliqui 0mm: cubi erunt. V t l
q I. Sit enim A quadratus. I Iam tartine
B, 8: ,vnum intermittentes omnes-D, F, l
quadrati " funt. Sed quia funt A’. 8,". 8- 9?
C. ,8: A quadratus cil; erit 3 C quadratusü. 8.
hinc & E &c. Omnes.ergo quadrati funt.

Q. E. D. .z.SitAcubus. Iam quartus C, 8: omnes F,
qui duos intermittunt, ’ cubi font. Et quia"
11A :A: B; 8c ergo B: ’ A’: erit 80 BÀ,.,°.def.7,
cubus; quote 8c E cubus a erit. Et 0b 6: 9.ax.7.
A, B, C, D, erit 80 D cubus. Et fîmiliter red- 3- 9-
.quui omnes cubi funt. Q. E. D. J-M’23’ 3’

1 . . O 3 . . PROP.



                                                                     

du. EVCLIDIS ELEMENT.

PROP. X. THEOR.
t,A2,B4,Cs, D I6.Dsz,F64

Si ab vnitate quottunque numeri A,B, C, D,
’E, F deincep: proportiunaletfuerint, qui vero
pofl vnitatem A non fit quadratur; aeque afin:
’vllu: quadratu: erit, praeter tertium a!) Imitate-
t3, Ü vnam intermittente: omne: D, F: fi, qui
po]? unitatein, A non fit cubai; neque alia:
olim tuba: erit, praeter quartant ab unitate C,
Üduo: intermittente: 0mm: F.

l. Non fit A quadratus, 8: tamen C qua-
dratus fit,fifieri potefl. .Ergo quia& B qua-

F’s’ 9’ idrat’us P CG: A ad B eam rationem habet,

nquam quadratus B ad quadratum C, & ’hincA
"’24" 8’ quadratus ’ crit; contra hypothefin. Similitu-

y ,oflendemus, nullum alium quadratum elfe
prester B, D, F &c. Q. E.D.

z. Si A cubus non fit , & tamen D cubas
eIÏet: quoniam C cabus F efl; haberet 8: B
9d C rationèm, quam cubus C ad cubum D,

:Ëâ’gèœt &ergq ine B cubus ’ effet. Hinc quia, 0b
’ 95":: ’ 1: A:A: B, elerz’r A’, efTet 81 Acu-

ç. 6. 9. bus e; poutre: hyp. Similiter oflendemus,nec
vllum alium cubum elfe Praeter C 8: F &c.

PROP. XI. THEOR.
-.f-â-!, A3, B9, C 27, Dsl, E243

Si ab vnitate quottunque numeri A, B, C, D,
E deincep: proportionaleefuerint : miner A ma-

. fioient D metiturper zizique»: C earum, quifimt in
numeri: proportionMilne!E

Quia



                                                                     

LIBER 1X. 215
Quîa"enim en: l : A: C: D: aeque me-

tîtur C i fum D ” au ipfum A. Ergo 8: A6.2o.def.7. ,
îpfum D aeque ’ metitur ac 1 ipfum C. id ’- 15- 7:

efi "A metitur D par C. * "o 9- mî- 7.
*Pariter, fi fumantur B & E, demonflratur,

B metiri ipfumEp’er aliquem C inter propor- 0- 14.7.,

tîonales: quia 9: : B :CzE. Q. E. D. » -
” Car. In ferienumerorum ab mime deinceps

proportiomliurn fecundus A gueulai: D metitur L
par proxime praccedentem C.

* Sabot. x. Et hinc feeundlu A, quemuis C multi-
i plions , facit proxime fequentem D.

’ Selve]. 2. Si numerus, qui metitur aliquem ex
proportionalibus, non fit vnus prOportionalium:
neque i3, par quem menant, vnus ex proportio-

nalibus en: 76. ’
.PROP. XII. THEOR.

Il, A 4., B x6. C 64., D 256
E2,H8,Gsz,F 1:8

Si ab mitai: quotlibet numeri A, B, C,DdeinJ
up: propoflionaleefuerint: quiwnque primorum
numerum E antiradar ultima»: D, iidem Ü eum A,

qui vnitatiproximm-efi, metientur. - t
Si negas,E metiri ipfum A: erunt ’3’E 8: A4”31- [in

primi inter f3. Metîatur autem E ipfum D ’
perF: 8: erit EF z" D : ” AC. Quarezt9l’
A: E z fiF:C. Sunt autem A, E Primi 9. ’
inter fe, 8: 7 minimi: hinc E metitur 8 etiam p. 19. 7,
C. Metiatur pet G. Ergo EG: 0 C: ’7- 23- 7-
A3. Quatre A: E: fi G: B. Hinc E meti moral-7’
tut ’ipfum B; Metiatur enim pet H. Ergo
EH:”B: ’A’. HincA:E:-J.3H : A.Ergo’
Emefietut; quéquesipfiun A. Q. E. D. .

a 4 9, 80501.

x. a. cor,16- .7



                                                                     

M EVCLIDIS ÉLÉMENT.

v Scbol. LNumerus primes, vizimum marions,
mentor omnes ultimum praccedemesæer cor. 1 1.9.

6; Il. ax. 7. , . a’ Sabot. 2; Si qui: numerus, proximum mita.
li non metiens, vizirnum metiatur, numerus en:
compofitus. Si enim primas efl’et, metiretur pros

ximum vnitati. I* 5260!. 3. Si proximns mitan fit mimez-up
primas: nulles alias numerus primas leimum
meneau. Si enim alias metiretur, mimi pro.
ximum quoque math-czar, qui ergo prunus non

foret, nPROP. XIILTHEORQ
au, A5, B25, C 12.5, D 625

H--- (in F--- t. Si ab unitatebquoteunque numeri A, B, C, D
dûmep: proportionniez jiterint , qui vera pqfl
imitant» A frima; fit: maximum D nullu: alun
metjetur, paner en: A, B, C, quifimt in nume-

ri:- proportianalibw. I .-
’ Si enim fieri potefl: medatur vltimum D

aliquis numerus E, qui non idem fit cum au.
a. a. Mol. quo ipforem A,B. C. , Ergoequia E nume-

12.9 ms primus aire C naquit: compofitus eut.
q. 33. 7. Quare ipfumEmetietur ” aliquis primus, qui

nullus etit praeter A. Si quis enim alius me-
3, a, 7, tireturipfumE: idem 9 quoque ipfum D me-

tiretur; quod fieri naquit: Ë. Ergo A metie-
l.2.fch-11.9.turEv Iam metiatur E ipfurn D par F: 8l F
x. 2 cor. nullus ex ipfis A,B,ClefTe ’ poterit. Sed quia.
a 12;? F metietur ’4 D; eadem modo, quo ante, (18’
régi monfirabitur, F compofitqm effe, quem A

. 11.9, ’ metiatur. Et quia, 0b EF à A D z F- AC:
me], efiAŒ: ’F: C; A .vero ipfum E metitur:

.- . F quo-



                                                                     

q.a

th.FY’7.D

’YnA-JîÎ

fruit me . sir
F quoquo ipfum C 5 nîetietur. Metiatur pep
G, qui nullus ex ipfis A, B elfe ’ poterit. Et
quia, obFG: AC2: FAB,e(Ï A: F :’ 6’:
B; A vero ipfum F metitur: metietur Ë & Gâ.2o.def.7.
ipfum B. Metiatur par H; Quum vero G
nulles fit ex proportionalibus :nequo H idem
terit, quiA. Sed quum, 0b (il-1.2:.A B z 1-?
A’,fitA:G.:’ 1-1: A,eodem vero,quo ante - - -
m’odo.demonfiratur, A ipfumG metiri, quia
G ipfum C*metitur: patet, H metiri ipfum ’ ,
A, 8: ergo A non elfe ° Primum; contra". 11416:7.

hypothefin. t* Selve]. Qui: fimilizer demonflratur, quad
ipfutn Cnullus, numerus metiamr, praeter A vel
B: pater, quod.numeros ab vnirate deinceps pro-
portionales, fi proximus mimi primas fit, nullns
numerus metiatur, nifi qui-inter ipfos proportio-

nnes habetnr. ’ A -PROP. XIV. THEOR.
A sa. Si minimum numerum

B: C3 D ApriminumeriB,C,D- ’
’ à" F’; - s metiantur : "un"! alia:

, numeru: prima: metietur
Wh": A praeter eo:,- qui a prineipio matiebank

tur, B, C, D. e iSi fieri Potefi, motiatur ipfum A alius E;
per- F. Ergo E 8l F facient * numerum AL». 9. ax. 7.
Quare quum B, C, 8; D metiantur ipfqm A! ,
metianturquoque vnum’ ipforum E. F. Non ç. 32. 7.
autem metiripoIÏunt ’ primum E: ergo altemedef. 7.
mm F metientur. EH autemFç: A. Quarc
A non en: minimus, quem B, C, D me»
tut; contra hypothefin. . . . V. I .2

. 0 si PROP.



                                                                     

a. 35’. 7.

0.2. 8.
z- 24- 7’

11.30. 7.

a. â6. 7.

«.2. a. 7.

p. 27. 7. .

7: I .ax.7.

:18 EVCLIDIS .ELEIMENT.

mon XVITHEOR.

"Ap’B l 2’ c l 6 C, deinceprproportionaln,
D 3’ E4 filerint minimi omnium

eundem cum igfi: ratianem habentium: duo qui-
Iibet compofiti ad reliquum primi "un! (A -i- B
adC,B-l-CadA,&A--i-CadB). , i

Sumantur duo numeri " D , E , minimi
eaudem cum A, B, C rationem habentium.
Ergo 4’ A:D’, B: DE, &C z: E’. Et
quia D, E primi 76 inter fa flint: erit& D 4-
E ad vtrumque ’4’ ipforum D, E primus. Er-
go quia numeri D 4-- E 8: D ad ipfum E pri-
mi funt, erit " & (D 4- E) x ’D ad eundem
E primus. Sed (D -hE) XD: eD’-l-
ED. Ergo D z-l-ED primus efi ad E, bine
quoque 1’ ad E ’. Patet igitur, A-l- B efTe
primum V ad C. Similiter ofienditur,effe
B -l- C primum ad A. Denique quia D -l-

3-26277. E, D, & E primi funt inter fez erit 8 (o 4-
E)’ ad DE primas. Sed Ii-(D-I-r E)’:D’

-l-2DE-l-E’. Ergo D’-l- z DE-I-Ea
prîmus efi 7 ad ipfum DE, 8: hinc 4’ etiam
Dz -l- D E -l- E ’ad ipfum DE, &pari ratio-
ne 4’ D ’ -I- E ’ ad eundem DE primus erit.

Quatre 8: 7A 4- C ad ipfum B primus efl.
Q. E. D. ’

PROP. XVI. THEOR.

A 5) B 8» c"-.Siduonumeri A. B primi interfi: fieeriul:
non erit ut pn’mwA ad ficundum B, in: jetan-

ùuB ad alita: vilain. , - ;

- ’. - Si

Si tu: numeri A, B, i
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Si enim fieri potefl: fit C numerus talis,

Nt fitA: 3:8 :C. t Quia autemA&B mini-
mi i funt eandem cum ipfis rationem haben-a. i237,
tium: Ametietur 5 ipfum B. Hinc quum Aanzl- 7-
quoque fe ipfum. metiatur: non erunt A, B
primi inter fe; contra hypothefin.

PROP. XVII. THEOR.
A 8, B n, C :8, D :7, E---

Si fiterint quotcunque numeri A, B, C, D
deincep: proportionalee; extremi autem ipfi-
rom, A, D, primi inter fifint: non erit vt
prima: A ad ficundum B, ita ultima-e D ad

. alium vli’um.

Si nages: fit A: B:D: E. Quia er- a
go A: D :"B: E, & A, Dminimi’;
ipfum B t metietur. Ergo. quum fit A: B1.217.
:B: C 2 C: D; metietur B ’ ipfum C, &MOÀCÏ-Ç’i

ergo ipfum A D. Quare 8: A ipfum D M414” 7a
metietur, & hinc A, Dlprimi non erunt;
contra bypothefin.

PROP. XVIII. PROBL.
Duobuenameri: A, B datât, confiderare, au

fortin: irfi: proportionalir inaeniri pqflit. ,
I. CajÏ Si A, B primi inter fe.fun;: offen-

fum iam P efi, tertium proportionalem inue- "’16! 9o

niri non poire. f
2.Ca . SiA,B non funt

A 4è 13 C 9 Prhni, 8: A metitur B ’:

. .. metxatur per C, qui erit vtertius proportionalis. Quia enim AC 7’
B’: exit 11:13:53: G. ’ i. i

’ 1 * 3. Ca];



                                                                     

on [EVCLIDIS ELEMENT.

’ u 3.0:]: Si vero A, B ri-
A6, à: mi min funt," nec A ipâlm

B ’ metitur: nequit tartine
. proportionalis inueniri. Si ne as: fit muen-

5-20 7c drus C. Quiat ergo AC .: Ba; A matin
°’23’d°f’7’ tur ’ B’; rentra hypothefin.

PROP. XIX. PROBL."
Tribu! numeri: au: A, B,C, confiderare, an

quarta: infirproportiqnali: inueniri poflit.

- x. Ca].v Si A meti-A 3’ BÉCÇÎ’ D14 du): EC:. poteil inueq

I 4 niri quartus propor-
fionalis D, is nempe, par quem A ipfum B C

r. 9. ax. 7. metitur. Nam qui: AD z ’BC; erit A:

(.197. Bzçcz D, .a 2. Ca. Si A noneA3’ c7’ D" metitur BfC: non pot; *
35 z efl quartus proportioà

nalis inueniri. Si quis enim effet D: oh
A: 32C: D, foretAD:1CBC, &igitun

*n33-def’7- A metiretur ’ B C; contra hypothefin.

PROP. xx. THEOR.
Primi numeri plureefiintoinni propofita tank

titudine primqam numeroram A, B, C.
A z B C- Sumatur enim ” minimus

’D 3’ s D, quem ipfi A, B, C metian.

- 3° tu, & apponatur imitas.
Iam fi D -l- x primus cit: patet propofitio.

SiveroDv-l-I rimus non
m 3.3.7. Al? B 3127 «li-i: metietur en; " primai

A 53’ s aliquis E,quinulliipforum A,

a as. 7.



                                                                     

,. D. C7...LIBER 1X. en
B, C idem cire potefl. Si enim alicui e0-
rum idem effet: metiretur E quoque ipfum’
D, ergo 8c 4’ voitatem. Q. E. A. Ergo a, un;
nouus. numerus primus E inuentus ,efl.

Q. E0 Do .IPROP. XXI. THEOR.
A4, 86, C 8, A-i-B-4«C 18

Si pare: numeri quoterinque A. B, C compo.
nantar: tolu! A4-B-4-C par erit. ’ l
’ Quia enim Vnusquisque ipforum A, B. C
Pattern x dimidîam habet: totos etiam A 4-94. 6. def.7.
B -i- C partem dimidiam ’1’ habebit, 8: igitur il. a. un. 7.

par cuit. Q. E. D. r ’
,4 PROP.SXXII. THEOR.
A s, 83, C7. D 9, ’AF-id-B-PC-Ç-nqu.

- Si impure! numeri A , B , C, D quotcunque
componantur; multitude autem naforamfit par:
total A-i-B-i-e C-PDpar erit.

Quia enim A-î,B -- I, Ca- I,D--l limai. «En
numeri? pares, 8: multitude ,vnitatum detra- i
&arum etiam par efi : erit fumma numerorum
4-- 1,3 -- [,07- I, D--- I &vnitatum refi-
duarum,id efi fumma AB:-:8 -f- C a? D, nume-

rus * par, Q.E.D. l . a. 31:9,
’ PRO P. XXIII. THÉ OR.

.Aun, 35, C 3, A4-B-4-C :9
Ï Si imparti nanteri’ A, B, C iqunteanque rama

ponantur; 85’ multitude ipjôrwa fit impar; fi
tâta: A4- B 4-0 impur erit.

Nm!
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A u, B5, C3, A-l-B-l-C 19
Nam quiaC --- 1 par F cil, &A-i-B itidem

I p.7.dei 7. par’ïefi: erit&A-i- B -l- C -- I numerus 3
7-21 9- par. Ergo fipatetmumerumA-l-B l-l-Cima
33 2” 9t pat-cm cire. Q. E. D. *

PROP. XXIV. THEOR.
A n. Si a pari numero A par aufera- q
B 4. tarB : 87’ reliquat A-B par erit.

Quum enim tam A, quam B ha:
in 6. dei 7. A-B 8 beat partem dimidiam i: habebit

i etiam A -- B partem dimidiam, 8: igitur J
par erit. l Q. E. D.

PROP. XXV. THEOR.
A n c Si a pari namero A impar B
B 5, 5 4’ aqferatur: reliquwA- B impar

. e . .a, 7.11.15, 7. A "’R 7 Quum enim B g confia: ex pas
11.24. 9. ri C 8: vnitate; A - C autem " par fît: .crit

A- C- I,id efiA-B, numerus Ï impar.

PROP. XXVI. THEOR.
A. "GNDOB Si ab imfiari numeroAB

. impur 8C auferatur: reli-
Q’W AC par, erit.

Ab moque auferatur vnitas BD. Ergo
9.7. ad? tam AD quam DC par 5’erit; ergo & ’ reli-
..24.7.’ ’quus Ac. c2. E. D. .

PROP. XXVII. THEOR. .
l , Siab impori .numero A8

A’D"Î°c”B parBC aufcratur: reliquat

impur. ’ ’ Nm

I Q.E.D.
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Nam ablata vnitate AD, erit DBpar à Ergo ,- 7, fief. 7

DE" BC :DC par qnoque A eli, & proindefa. a4. 7.

AC:DC-i- 1,"impar. Q. E. D. A
PROP. XXVIII. THE OR.

A ’ B Si impar numeri" A.parem B
C ’" ° ’ multipliramfariat aliqaem;fa8u:

" " ’i’ Cpar erit. . .
Nam quumC camponatur P ex tot nume. wifi-M?

ris aequalibus ipli B, quot inA flint vnitates;
patet, C componi ex numeris paribus, ergo
ipfum parem ’ elfe. Q. E3 D. min-9-

’ Sabot. Eadem ratione, fi A ô: B pare: l’ont:

faâusAB par eh. I . i
PROP. XXIX. THEOR.

Si in: or numerwA,
A". 13’" " imparemp numerum B

multiplicanr, fluiat aliv
quem: flafla: C impur erit.

i Quia enim C componitur 5 ex toi: numeris 5.15.1417,
iplî Baequalibus , quot A vnitates habet: pa- i
tet, C componi ex multitudine impari numeo
romm imparium, ideoque. imparem ’ elfe. 0-23. 9.

Q. E. D. - I4’ Sobol. 1., Nana-u: A, avinera»: imprima C
"mien-f, imper fifi. Ë pet impartir: B nanifier. Si
enim uegas z au: nemer ipfornm A, B impar
enfer, ideoque nec C: AB impar elfe puffins-Jenny.
contra hypothelîn: au: alteruter t mm iplorurn
A,B effet impar,& neqne ficCp et (limât dieu, 3.3. .9.
etiam contra hypothefin. Quare vterque A, B .
imper en: ,
i ’ 2. Paris numeri quadxan 1ans par en.

COOÔ-O OQQOO 0900.

Paon



                                                                     

:14. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. xxx. THEOR.
At 3 B n Si impur rainura: A parent au.

C’ meram B Metiatar: Ü dimidiam

4. . .eue: mettetar.
5 Meüatur enim A iplum B per C: dico, C

. U honimparemelfe;quîa,CpofitoimPari,etiam
Î29’k9’ AC :B impur ’ effet, Contra hypothelin.

, I l ’ErgoC par me; 8: A ipl’um B pariter me-
nti-7o tietur, 8: 0b id eius dimidium quoque* me-

tietur. Q. E. D;
* Cor. [input numerus pâteux mentor pet p:-

rem. l
PROP. XXXL THEOR.

A I B Si nanar menterie: A ad alignent
î B les numeramBjit frimai: Ü ad Wh:

a C h daplam z B prima eut. r
i ,Si negas, A & z B primas elfe

"’tz’defi7. inter fe: metiatur’eos idem numerus C. Et

°’ ML 292 quia A imgar efi: C qquue impar 4’ ont.
x, 6.585 7. Sed quiaC menhir ipfum 2. B, qui par x en:
0.30. 9. medeturCetiam 4’ dimidium eius, nempe B.

Ergo A dt B non! emnt primi inter a; con.
Ira hypothefin.

PROP.. XXXII. THEOR.
1. A1, B4, C8, D 16

Numeroram B,C,D,a binario A duplatorum,
vnatqü’quepariter par çjî tamtam.

. Nam quia”.finguli B. C, D ebînario faEH
mhyp’ f * (fr ’lit. Et uum monmaki-.7. unt.pareseose e con a U I q il? l
B.no.defi7. tarez fi ’27."- l’nA. B; c, D1 bmutüs

f. t
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B, C, .D metitur Y par aliquem ipforum A,7.cor.n.9.
B, C, D. Ergo finguli B, C, D pariter pa-3-8-d9f- 7.
res ’ funt. Deniquev quia A primus eli,
ideoque iplbs B, C, l) nullus numerus ’ me-c.fch.13.9. .
tiri potel’t,qui non vnus ex ipfis A, B, C, D
fit: linguli B, C,D Pariter pares [ont tantum.
Q. E. D.

PROP. XXXIII. THEOR.
A Io Si numeri." A dimidium à Ababeat
àA 5 imparem: [Imiter impur efl tantum.

Quia enim à A metitur ipfum A pet a: pa
tet,A elfe i pariter imparem. Dico 8: tan- é. 9. dei 7.],
tum .- quia fi etiam A Ponas pariter parem,
metietur ” cum aliquis par pariter. ideoque a], g, def, 7.
idem par eius dimidium à A, qui impair clip. 1x. 7. .
metiêtur’. Q. E. A’. t- [Ch-29.9-

PROP. XXXI’V. THEOR. -
Si par mimera: A aeque fit a bina-

?A il: rio daplatue. aeque dimidium ; A impa-
Î A rem ballent: ponter par efi, 87’ pari-
Î 5 ter impur.

Nam A pariter parem. elfe, ’ manifeflum u. g. def.7.
CR, quia ÆA par eli. Secundo, fi à A ite-
mm bifariam diuiditur, 8: huius dimidium I
.rurfus bifariam, 8l fic porro, tandem proue-
niet numerus àA impar, qui ipfumA per pa-
retn4metietur A. Nam li lecus effet: perue-alcongog.
niretur tandem ad binarium; 6: A foret a ’
binario duplatus. Quod elt contra hypo-
tbelîn. Ergo fiA elt etiam nuiter impar. p.9. def. 7.

Q. E. D; i ,, ,P PROP.



                                                                     

2:6 EVCLIDIS .ELEMENT.
PROP. XXXV. THEOR.

Abbnbbbol
BÔÔOQGÔOIOOOOÇC

DOÔOCOÔOOOOOOOOOQOC

EcoôoeoonLoooeoelçooooHObbzobabF
’ Si fiat quotcunque numeri A, BC, D, EF de.-

ineep: proportionaler; aqferantur autem a ji-
cundu BCE?’ ultimo EF aequale: primo CG, F H :

erit vt-jèmndi maffia: B G ad primant A, ita
vltimi exceflîu EH ad omne: ipfitm antecedentee,
A --i- BC 4- D.

Ponatur FK:BC, &FL :D. Hinc quia
11.3.3131. I. FH : CG, erit HK : i GB. Et quum 5 lit
5.16.3xi7-EF: D:D: BC:BC: A: eritEF: FL:
°-ÏCh-13-7-FL:FK:FK:FH, ideoque diuidendo o EL :

LF:LK: FK:KH:FH, & ergo BG: A:
5.12. 7. KH:FH:*EH: LF-i-FK-I- FH.: EH:

Avl-BC-I-D. Q. E. D.
PRO P. XXXVI. THEOR.

I :-.’-I,A2,B4.,C8,D16
E(:1 -i-A-l-B4-C-4-D) 3:,ED 496;

3l, F 62, G 124., H248
Si ab vnitate quottunqae numeri A, B, C, D; ’

deincep: proportionaler, exponentur in dupla
analogia, quand tolu: rompofith prima: fiat;
Ü tata: E, in ultimum D multiplicatw, forint
alignent :fafiw ED perfifiu: erit. i

Qnot enim font A, B, C, D, tot fumantur
’ ab E deinceps Proportionalesôr in eadem ra- ,

(.14. 7.- tioue dupla, E, F, G, H. Ergo t A: à) Ë

x



                                                                     

. tut. Erunt itaque 3 E, L primi inter (a;

LIBER .IX. 4:7
E: H. HincobEDz’Asz H: eruntc. 19.7.
adhuc E, F, G, H, ED, &ergo 1?sz
E z 7 ED-E: E-i-F-l-G-i-H. Efi7’35-9ov

l autem V F-Ezz E -E: E. Quarev. confit.
ED-EzE-i- F-I-G -l- H, 8l addi-
to E: l 4-A-I-B 4-- C -l-D, eritED
:I-FA-I-B-I-C-FD-l-E-I-F-i-G 4-1-1, qui finguli numeri partes funt
.ipfius ED, quia ipfum ED tam nume-
rus 4’ D, ideoque 76 A, B, C, quam i; [10.8. ax. 7.
ideoque E, F, G " metiuntur. Deniqucæ’IL 9- 55
dico, nullum alium , praeter cos , medriq’ ÈËËX’Z
ipfum ED. Pane enim alium K, qui ipfum œ:confil:.&
El) metiatur pet L. Quia igitur 0b KL 11.sx.7.
2* ED efiE: L:K: D; K autem ipfumü- 9- 3&7.
D non la metitur: neque E ipfum L 7 metiofi’ 13’9-

20.def.7.

. . . . . 31. .1deoque i minimi eandem rat10nemhnben-.,23,77.
tium. Quare, quum fuerith: L ::K: D,
L metietur 3 ipfum D, & proinde erit ali-çcor.2x.7;
quis la ipforum A, B, C. Sit L:B. Sed
quia E , F, G funt in eadem ratione," in
qua B, C, D: erit ex aequo E B: DzEz.
G, 8c hinc BG:’ED:4’ KL. Quare
uum [ith L:’K: G, & B:L: cric

En Y K : G; contra hypothefm. Ergo
nullus alius numerus praeter A, B, C, D,
E, F, G & H îpfius ED pars " efl. Qua-fl-â- clef:7:
re ED z A 4- lB--l- C 4- D -l-- E -i-9’32’d°f.7’
F -i- G -i- x perfeïtus Ê numerus efl.

E.Q. D.

P z EVCLL
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i228 .E.V C L I D I S
k ELEMENTORVM-

,LVIBER x.
l

DÉFINITIONES.
l. Commerfirabile: magnitudinn dicuntur,

quas eadem mcnfura metitur.
z. Incommngfumbile: autem, quatum nul.

Iam cire communem menfuram contingit.
3. Refiae lima: potentia commeryîorabile:

. funt, quum ca, quae ab ipfis fiunt, quadrata
idem fpatium ,metitur;

4.. Incommetyùrabile: autem, quum quadra-
.ta, quae ab ipfis fiunt, nullum commune fpa-
tipm metiri contingit. * - I

5. His pofitis,ofienditur, cuicunquereEiac
lineae propofitae refilas lincas, multitudine
infinitas, & commenfurabiles cire 8c incom-
’menfurabiles, alias quidem longitudine & po-

tentia, alias veto potentîa folum. Vocetur
autem propofita "fia lima rationalir;
’ 6. Et huic commenfurabiles, flue longi-
tudine 8c potentia, flue potentia folum, ra-
finales;

7. Incommenfurabiles vero irrationalt:
vocentur.

8.Et quadratum,.quod a rafla linea propo-
fita fit, dicatur nationale;

9. Et huic commènfurabilia quidem n-
tianalia;

xo. In- -
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to. Incommenfurabilia vero dicantur ir-

rationalia. à .n. Et lingue, quae 1’ incommenfurabilin
Poffunt, vocentur irrationaln; fi quidem eà
quadrata fint, ipforum latera; fi veto alia
quaepiam reflilinea, ipfae a quibus aequalia
quadrata defcribuntur.

1’ Para imtionalia.

* Scilicet refis poire fpatium dicirur, fi quadra-
ium ab e: defcriptum fpatio illi aequale efi.

* In locum terminorum hic definitorutn fe-
quemes notas breuitatis fiudio fubftizuimus;

, z en nota commenfurabilium. Si quapdo
feriprum fuerit AB z CD, leges: reûaeAB, Cl) ’
longitudîne comimenfurabiles funt. Et fi inter
plurium magnitudinum binas quasuis proximas
banc noram deprehenderis, cogitabis, eas omne:
fibi innicem commenfurabiles cire. Sed, A mon:
B notat,fpatin A, B intommenfurabilîa, vel reflets
A,B longimdîne incommenfurabiles efi’e.

6 nota cit refiamm linearum potentia folum
commenfurabilium, fine longimdine tamtam in.
àommenfurabilium. v

æ eft nota re&arnni poœnda, 6: longitudîne
incommenfurabilium.

P nom quamuis magnitudinem rationalem.
(a quamnis irrationnlem magnitudînem de-

fignat. . k . ’* indicat reîtam,quaefpatium quoddam potefi.
E. gr. J EF en man quae fpatium EF poteft.
(ABq -- BCq) el’c refila, coins quadrato réât: AB.

plus potefl quam man 3 C. . . ;
. i p 3 ’Pojlularum-
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’ Pojlulatum,

Pefiulatur, quamlibet magnitudinem tories pofië
multiplicari,donec quamlibet maguitudinem aux.
dam generis excedar.

l * Axiomhm.
I. Magnitude, quotcunque magnitudines me;

ticns,cempefitam quoque ex ipfis metitur.
2. Magnitude, quamcunque magnitudinem me-

tieus , metitur queque omnem magnitudinem,

quam illa metitur. , eg. Magnitude, mctiens totam magnitudinem
&ablatam, metitur 8c reliquam. y

4; Omnis magnitude fe ipfam metitur.
5. Maior magnitude minorera inetiri naquit.
6. Si magnitude tories magnitudinem cantiner;

velin «tontinant, queues numerus vnitatem,
vel mitas in numero; magnitudinis ad magnitu-
dinem eadem ratio efl, quae numeri ad vnitatem,
vel. mitans ad numerumf

PROP. ,1. THEOR.
Duabu: magnitudinibm A8, C expofitir, a i

maiori AB auferalur main; quam dimidium, ë?
ab en, quad reliquum efl, rurfiu auferatur ma-
iur quam dimidium, 87 hovfimper fiat: relia-
guetur tandem quaedam magnitude, qua: minori
magnitudine equfita C miner tarit.

Sil: enim"DEipfius C mul-
A ’ tiplex ina A B maior, & fini:
niK F O eius partes DF;FG z GE

l I G N :C. Auferatur ab AB dimi-
’ M dia maior BH, 81 a reliqua AH

B C E L dimidia maior HK. &fic deino
ceps, donec in AB partes AK. KH,HB aeque
multae fint partibus. DF, F G, GEÇ u Jam quia

DE
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DE u A3, & ablata EGq: DE, 8: ablata
BH u à AB: erit reliqua. D G u AH. Ea-
dem ratione erit DF u AK. Ergo AK ( C.
Q. E. D.

flûter.

Fiant eadem, quaeantea, & praeterea in ra;
&aquadam capiantur reliflae AK aeqnales tet
Pertes LM,MN, NO, quet funt diuifiones in
AB. thuiaBH ) à AB: erit BH uHA )
KA; ideoque BH u ON. Simili ratione en:
HK u NM. Ergo totaAB u 0L. Hinc
&DEu. AB u 0L. Efiauœm fi DE: 0L a. 15. 5.
z DE :LM. Quare 7 DF u LM, id cit, C ricin 16.5-

.uAK. Q. E. D. I .Idem demonllrabitur , etiamfi mm "mim-
dimidio, jèd ipjùm dimidium , continue aufa-
futur.

PROP. Il. THEOR.
C Si duabu: maguitudinibu: imm-

qualibu: AE, CD expofitiq, detraâïa

F . . .G fimper fumera de matera, rehqua
, minime praecedentem metiatur: ma-
gnitudine: AB, CD incommergfiarabi-

. . le: arum.D 13 E Si negàs: fit 8 ipfàrum AB. ce amer. 1o.
q cemmunis menfura E. Iam quia

A3 diuidensipfam CD reiinguit aliquam CF I
f6 ipfa minorem, &haec CF diuidens aiteram
AB etiam fa ipfa minorem AG, 8: hoc femper
fieri ponitur: relinquetur tandem aliqua AG
n E. Quum vero E metiatur ipfam AE, 8c
AB ipfam DF: E metietur i quoque ipfam DF. v. 2. a. le.

q P 4. i Sed
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ac Sed-&ltotam .C D metifi penitur:
V A ergo ê & reliquam F C metie-

g. 3.ax. Ier G I tut; .& hinc quoque t infam BG,
1-2-axJO- quam CF ,metiebatur. .Quare E,

metiené AB, 8: BG, metietur
iiqlioque’fe ipfa- minorem AG. .

q.5.ax.Io.D B E Q-E.A’.

PROP. III. PROBL.
Duabur magnitudinibur cominenfiirabilibu:

AB, CD datir, maximum earum tommunem
v maiglùram inuenire. i i

CajÏ 1.Siminor ABimàierern CD metitur:
i 4- a: 5’ liquet9, ipfamAB cire maximum cemmunem

ax’ 10’ menfuram. Q. E. F.

c * Cafi 2.8i miner A B maiorem
C D non metitur: q detrahatur,

d A queties fieri potefl, A B de CD,
’ F 8: relique EC de: AB, i8: ficdeln-

ceps , donec relinquatue-aliqua
AF,- quae metiatur Praeceden-

I .tem E C; id quad tandemfiat’
neceiïe , efi. . u

D B G Quum ergo AFipfam EC, 8:
1.21m xo.haec ipfam BF metiatur: AFiquoque’t ipfain

r à. 4. 8: x. RF. 81 ergo A totam A8, ideoque’ ipfam ED
axe 10- metietur. Sed eadem AF metituripfam EC:

u I a le. ergo P totam CD quoque metitur. Efl er-
’ ’ go AF ipfarum AB, CD communis menfum.

Dico autem & maximam elfe. Si enim alia
G ) AF metiretur vtramque AB,CD :eadem

I vs’3.-ax-.zo.Gmetiretur queque a ipfamE’D, ergo 8c ’

’ . ’ q, - ipfam

1.2. IO-
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’kipfam EC, 8: . ipfam BF,& * ipfam AF. (1., I
lE.A5. Ergo AF efl maxima vtriusque AE,; 54x. Ier
(2D menfura. Q. E. F.
I G". Ex hoc manifeflum efi, fi magnitude G
fluas magnitudines AB,CD metiturf 8L maximam
tîipfarum communem menfuram AF metiri.

PROP. IV. PROBL..
q Imam magnitua’inilzu: commeqfilrabilibu:
A, B, C dam, maximum iipjàrum continuum

. ,meqfitram inuenin.

Sumaturt duarum A, B ma-u, g 1°,
’xima communis meufura D.

[Ca]: 1. Si haec D mctitur
tertiam C: erit faûum.

Ï l NachemmunemeiTemen-
i furam patet. Si veto inaximapï

’AB elfe negas: fit eaE e D: Ergo. -
E metietur * ipfam D. Q. E. AC. Quare Dar- cor. a.
maxim ce n. menfurae it. .E. F. m.. a mmu 15 t z sas-mm.

’ Ï! A Cg]: a. Si veto Ditertiiam C
nontmetitur: fumatur °ipfaium
C, D maxima communis men-
fura E. Dico faâum.

1

; Primo enim fumipofle cem- . . . ;
I I munem menfuram ipfarum C, . y

I D,fic liquet. Quia A,B, C com-
ABCDEF menfurabiles penuntur: erit
earum ’ aligna cemmunis menfura. Haec,
ipfas A, B metiens , metietur quoque 7’ ipfam miche.
D, 8: ergo ,erit ipfarumC,D commuais men-

.’ P 5 fura,
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v.2.3. Je. fura. Sit ea igitur E: 8:1
patet,EeiÎe communem trium
A, B, C menfuram. Deinde
fi ponas aliamF )E pro com-
muni earumdem menfura: me-

neau-3.10. tietur ” F ipfam D, 8: V ipfam
a, hyp. C, ideoque ’r i Iam E. Q..I Il * P, E.A t. - Ergo E efi maxi-

ABCDEF ma trium A, B, C menfura.’
Q. E. F.

" Carol]. Hinc fi magnitude F ne: metiatur ma.
gnitudines A,B,C: 8: ipfarum maximaux commn.
nem menfuram E merietur.

PROP. V. THEOR.
Commetgfiarabiie: magnitudine:

A, B inter je rationem habent,
quam numeru: ad numemm.

mulet le. I (banian A g B; magma
- A C B eas aliquaC.thuotiesCmetitur

A. tot vnitates fint in numero
4’ L 3’ D, quoties autem C metitur B,

D E tot fint vnitates in E. Hinc
z.’6.ax.xe.eflx A: C:D: 1,8:C: B : 1.: E, 8: ergo

ex aeque A: B: D: E. Q.E.D.
PROP. VLTHEOR.

Fig. pop, Si drue magnitudine: A, B inter je. ratio-
Y. ne»: habeant, quam numeru: D ad numerum E:

magnitudine: A,B erunt commergfizrabiler.

Quot enim vnitates funt in D, in tot
aequales partes diuidatur A, 8: vni harum fit

4&5", 1°,:C. Ei’t’i’ergo l :D, :C: A. Sed poui-

tungE;A: B. Quatre ex’aequosz: -
C: B,
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I C a B, idgoque C metiturB. Metiebatur au.
tem A. . Ergo A î B. Q. E. D.

flûter.

Quot vnitates funt in D, in
- tot partes aequales diuîde A,

earumque vni fitzC. Et que:
I I vnitates funt in E, ex tot ma-

A B F G Ignitudinibus ipfi C aequalibus
. . z componaturF. Ergo eiH’A:

D E. C:D:l,&C:F:r:E,&ergo ex aequo A:’F::D: E.
Sed eratA:B::D: E. QuareA:B::A:F.
Ergo" B z: F" Metitur autem C ipfam F, a; 9. 5.
ergo, 8: ipfam B. Sed eadem institut A.

Ergo A i C. Q. E.D. iCarol]. Ex hoc manifeflum en, ne): duo
numeri D, E, 8l reEia linea A, fieri polie, v: nu-
merus D adE numenum ira reâam A ad reâamn F;
Si autem inter ipfas A, F media propertionalis G
fumarur, fieri poterit, vt numerus D ad E hume.
xum,ita figura,quae fit a rafla A, ad figuram fimio
lem fimiiiœrque defcx-iptam a refila G. Nam ’u. 2. cor;
figura quae fit ab A eit ad fimilem fimiiiterque 20- 6. I
defciiptam aG:A : F: D:E.

PROP. VII. THEOR.
» Incommenfirrabiln magnitudine: A,
I * I B inter fi rationem [tubent , quam

flüMEfllI ad numerum. I
A. Si enim A ad B haberet rationem

- numeri ad. numerum: foret F A28 55.6. Io.

.contra Il)?! . v - ï i
i FROR

-;,.v
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PROP. VIII. THEOR..

, Si duae magnitudine: A, B inter-f: rationna
non habeant,quani plumerai ad numerum :inconl- .

men urabile: nant. iSi enim effet A (B: foret’Y A ad, B, venu:
merus ad numerum; contra hyp. i

PROP. 1X. THEOR.
Quae a refii: linei: A, B Iongitudine com-

menfùrabilibu: fiant quadrata interjè ration":
halent, quam quadratu: numerur (3’ ad qua--
dratum numerum D’. Et quadrata Aq, Bq,
inter fi rationem habentia, quam quadrant
numeru: C’ ad quadratum numerum D’, ’8’

laiera A,B habebant langitudine commaqfizma
bilia. Quadrata 0ere, quaea longitudine- in:
tommenjiifabiëibur "Hi: linei: E, F fiant), in-
terjè rationaux tian habent, quam quadra.
tu: numerus- ad quadrette!» numeram. Et
quadrant Eq. Fq, inter fe rationem non Italien.
n’a, quam Quadrant tramera: adiquadratum
numerum , "que lutera [rebellant longitudina
eammenfiirabilia.

, r. Sit A 2 B, 8: ’’A A: B:C: D. Quia
B Aq: Bqtzx’AgB)’.

c 4. c! 16. &C*:D*:ê(c:1))z:
D 3. D’ 9. eritAq: Bq:C’: D’.

CCD n. Q. E. D.
. ’ Aliter.

Sit A (B, 8: A: 3:0: D, 8: fumatur
R31. in!) A. B, nec non numerusCD. Ergo

cri:
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erîtA:B::C: Dz" C ’zCD. Sed9 A: En; 7.
:Aq:AXB. Quatre Aq: AXE : C 39. I. 6.
CD. Rurfus, quiaA: B:C :DI:’ CD :D ’,’- 1807.

&AzB: 9 AXE: Bq: erit AXE: Bq:
CDzD’. Ergoexaequohq: qufi’: D’.
Q. E. D.

2.8i: quBq z C’: D’:dico fore A i B.
Quia enim Aq: Bq z: t (A: B)’, 8: C’: D’
A:Ë(C:D)’: exit A: B :: C: D,8: ergo "r5- 1°.

A z B. Q. E. D. l "Aider.
Nam’ C ’, CD, D ’ deince s propertîonales

finit in rationeC: D. Et Aq, A X B,
Bq in ratione A: B. Ergo A: B:C’: CD.
ErgoAZB. Q. E. D.
; l 3.NonfitEZF.lamii di-F*---! cas, Eq 21qu effevt numerus
quadratus ad quadjtum: erit NE (F; contra* 1:21?
hyp. Qu-are non efi Eq ad qut numerus ’
quadratus ad quadraeum. ’ Q. E. D.

4...No’n fit Eq ad Fq vt quadratus numerus
ad quadratum. la!!! fi dicas E ZF : erit Eq ad
Fq vt quadratus numerus ad quadratum Fut?!"- 1-
contra ’hyp. Ergo E non z F. .Q. E. D.

lelar. Et manifefium e11, ex iam demenfiutis,
lineas, quae longitudine fun: commenfurabiles,’
omnino 8: potentiay commenfurabiles ’ eiïe’w.6.ro.&3.
quaegvere potentia commenfurabiies, non.fem- def. Io.
ber&longitudine( quum earum quadrata poflint
elfe inter [e v: numeri non uadmi); 8: bine,
quae lengitudine incommen nubiles flint, non
femper 8l poreutia incommenfunbilea elfe; quae
me potentia incommenfurabiles, omnino 81 longi;
radine incommenfurabüea elfe. ’" ’

i PROP.
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PROP. X.ŒTHEOR.
Signatuar magnitudine: propor-

tionalerfuerint, A: B z C: D;
prima vera A ficandae B fuerit
commenfiarabilir; 87’ lertiaC quar-

I tue D commenjùrabili: erit. Et
fi prima A jècundae B filent in-

A B C D tommenfitrabilir: Ü tertia C quar-
tae D intommenlùrabilir erit. ’ç

LQuiaAzB: EAadB,ergo etiamC ad:
D, rationem habet, quam numerus ad nume-
rum. Ergo eû’CîD. Q.E.D.

z.QuiaAnon (B: non habet A adB ra-
tienem *, quam numerus ad numerum. Sed
A: B: C: D: ergo nec C ad D rationem
habet numeri ad numerum. Ergo e C non
2 D. Q. E. D.

* I.Scbol. Hinc fiquan.’ ’reêiarum proportio-

nalium prima A fecundae B efi peteutia folum
commenfurabilis: renia C quartae D etiam poe
tentia felum commenfurabilis erit. Quia enim
Aq: Bq:Cq: Dq (22.6.): en: Cq z Dq. Et
quia non cit C z D, pater eflë C E D.

* 2. Sel: .1 Et fi reflarum proportionaliumi
prima A fecundae B: erit 8c renia C æ

quartae D. ï ,L E M M A.
Diflimile: plani numeri inter jà ralionem non

habent, quam quadratu: mimera: ad quadra-

tmn .numerum. aHoc manifeiium efl pet z. fch. 24. 8-

8: 26., 8. .A Î pace.
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PROP. XI. PROBL..

À I -B 4. Propzyitae’refiae
E C10. Iineae A inuenire
D dan: refila: limeurincommenfiirabiler ,

alteram quidem Iongitudine tantum, alterna!
fiera etiam potentia.
. Exponantur ’ duo numeri B, C, diHimiæJLdefiz.

z les Plani, 8: fiat ’ B: C:Aq: Dq. Eritr- for- 6.
D 6 A. Sumatur 9 inter A, D media pro-y 1°. 6
portionalis E. Dico foreE æ A. ’ 13’ ’

Nam quia B ad C non, 4’ habet ratio-9,1çgm,hui,
nem numeri quadrati ad quadratum: nec * ’
Aq ad Dq eam rationem habebit. Ergoxmgro.
D ipfi A longitudine incommenfurabilis
erit. Quia tamen Aq ad Dq rationem nu-
meri ad numerum habet; erit 4’ D ipfiie,6.1°,&3,
A potentia commenfurabilis. Quare D dette.
6A.

Secundo quia A: D : "Aq: Eq, &Av- 24:01:
nonZ D: erit a quoque AqnonZEq, 8: 9’06

- p «.10. Io.lune EŒA. Q. E.F. .flklfi .
B Çor. Pater etiam, fi duarum reflarum qua-

drant habeant rationem numeri ad numerum,
nec tamen quadrati numeri ad quadratum, te:
au potentia folum commenfurabiles elfe.

* Scbol. Simili ratione pintes inueniri poi-
funt, expofitae même potentia (aluni commen-

Ëdka

Paon
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PROP. x11. THEOR. y
Que: A. B «En: magnüudini C

fin: commugfilraôileygü’ in!" com- I

.mnjàrabilu fiant.
QuiaAzC,&

D35°E’6’. Bzcwfimz
Fîz’Gfl’ C:D:E,&C:pro.l676.K793. B:F; G. Su-

B C A mantur-:-:- H, I, K, minimi 3 in fafio-
nîbusDadE 8C F ad G. Ergo, quia H: l:
D: E, eritA:C:H:I. Et quialszF:
G, eritC:B:I: K. Ergo ex aeqquzB :L
IHzK. Quare’AzB. Q.E.D.

” Sabot Hinc omni: rem linea, rationali lineae
commenfurabilis, eft quoqne rationalis (6. def. Io).
thuae rationalisa fpatia palliant, rationales funt.
Et alunes reflue rationales inter fe commenfurag
bilesgfunt, faltem potentia. Item 0mne fparium,
rationali [patio commenfurabîle, efl quoque ratio-
nale (9. def. 10.), 8: omnia fpatia rationalia inter fa

commenfurabilia funt. . ’ -
P ROP. XIII. THEOR.

Sifint dime magnitudine:

C A, B, 69’ allera quidem A.
aident Cjit tommmfizrabilis,

. attela mm B inrommeqfilra-
bilinmagnitudina A, B inter fi intammmjàra-

bile: nant. ,. Si enim effetB 2A: quia 8: C (A, foret Ç

En: C; contra hypothefin. ’ a
’Scbol. Magnitudines ergo, quarum altefa et!

rationalis.:ltera irrationalis, fun: inter fa incom-
menfurabiles.

PROP.
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PROP. XIV. THEOR.

Si dune magnitudine: A, B tom-
menjurabile: fiat; altara autem ipfa-
rum A alitai magnitudini Cfit in-
tommenjiirabilir: 87 reliqua B ei-

A B C demC inwmmngjurabili: erit.

Si enim effet B Z C: quia A Z B, foret H. a, 1°.-

Aî C ; contra hypothefin. l
* Schal. Hinc fi duae’çâae fin: longitudine

commenfurabiles, airera autem ipùrum alimi re-
fiae fit potentia [Blum commenfnrabilis: 8l reliqu-
eidem potentia folum commenfurabilis’œfit.

PROP. ’xv. THEOR.

Si quatuor rafla: lima:
A, B, C, D proportionak:

E ”-" fuerint; prima un!) A tan-
to plu: poflit quamjècunda B,

q quantum (Il quadratum re-
F---- fine lineaa E, fibi commeufu-
rabili: longitudint; 67 tænia C tante plu:
poterit quam quarta D, quantum q]? quadratum I
rafla: limae F, fibi langiludina commnfiirabi- a

I tir. Quod fi prima A tante plu: pqflit quam .
ficuuda B, quantum (fi quadratum reflue lima:
E fibi incommnglùrabilii longitudine: Ü tertia
Cquam quarta D tante plu: poterit , quantum
dl quadratum reflue lima: E,fibi bngitudin: iu-
commenjurabilit.

QuoniamA: B: C: D: eritAq: Bq :9122. 6.
Cg: Dq. Sed Aq::l Bq -l-- Eq, 8: Cg 1:5. hyp.

Q - Dq
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v’ ’4 Dq-i-quergo Eq,-F Eq:

175. -B » Bq:Dq-i-Fq:Dq;&l
i m ’ ’ -E--- .diuîdendo Eq:Bq*:Fq:

Dq. QuareE:B:9F:. D D,&inuerfe B:E:*D:F F. Sed A: BZCÈD:ergo ex aequeAzE:C:F. Hinc fi fitAzE,
B» 10- 103 erit & F F i C. Si vero mon fit A î E, nec --

feritFFEC. Q.E. D.
’ PROP. in. THEORJ
A ’ Si duae magnifudine;

. F341) . commenfilrabzle: AE, B C

. gniludo AC vtrique igfizrum AE, BC commeiyît-

primzpio magnitudine’: AB. B C commergfizrabi-

I le: rerunt. - i9.1,aef, Io, : r. Quia A13 i BC: fit ’ earum communis -.
2.1. ax.10.menfuraD. Ergog D metietur totam AC;

&hinc’ABzACZBC. cQ.E.D. K V I
-2. Quia AC: AB: fit earum menfura D; Ï

hum, 1°,quae etiam ° meticturipfam BC. Frgo A3 »
E? BC. Q. E. D.

i * Cor, Et-fimul pater, totam magnitudinem ’AC,
. quae mi parrîum AB commenfurabilis fit, reliquat:

"v *BÇ etiamcommenfurabiles eiTe. ’ J

PROP. an. THEOR.
A l-C Si duae magnitudi-’ - , B ’ ’ un incommeqfizrabile:

r. D44; AB,BC componantur:

’ . Ü

componantur: 55’ tata mn- ’

«rabilii’ èrit. Quod fi iota magnitude AC uni
« :z’jafixrum AB, BC fit commeqlurabilz’r: 6791411: a ’
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85’ tata magnitudo AC unique ipjàrum AB, BC

intommergfilrabili: trit. Quod fi tala mngnitu-
da AC vuiipfizrum AB, BC fit. incommenjàralii-

tir: 67 qua: a principio magnitudinu.AB, BC

immnmerfizrabiler prurit. .
I. Si enim effet AC 2A B: metiretur eas "r.r.def. la.

aliqua D, quae 8: C reliquam BC me:iretur.:.3.ax. Io.
KErgo effet AB Z î BC; contra hypothefin.
Quare AC non 2A8. Et eadem ratione AC

nonZBC. Q. E. D. n
z.SiAC nonzAB; &tamen AB z BC: me?

tietur cas aliquaD. Ergo eademD’metieturt mm m.
totam AC, ideoque erit AC t A8; cqntra
hypothcfin. Ergo AB non z BC; quad etiam
demonf’crabitur fimiliter, fi Pofita fuerit AC

non 28C. Q. E. D.
’ ”’ Carol]. Et manifeflum en ’, magningdînetp f, cor. 16.

AC , quae vni fuarum partium AB incomnien-A 1o,
furahilis en, reliquae etiam BC incommenfuraj
bilem etTe.

t L E M M A. . .D Si ad aliquain raflant, li-
neam A8 applicetur pàràllelo-

A gramnmm AD dçfiçz’m figu-
i . 1 C . B ta quadrata DE; parulie!!!-

Êrammum DA applicalùm aeqüale a]! ai re-
angulo, quad fib pàrtibur A Cl-,":CB re-

flue [inane AB, ex application: fafiir, tonti-

netur. I , ’ , v A. ’
Hoc per fa pater, quîaCD :CB;

. Q a PROP.
A
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PROF. XVIII. THEOR. .
Si fiat du; reflue liane inaequale: A, B C,

quarta: autan parti quad-mû, quad fit a mi-
nori A, aequale parallalagrammum ad main-
rem BC appliætur, deficÏEfi: figura quadrata,
a? in para: longi udine Commerglurnbiln BD;
DC iffivn BC diuidat: maior BC tante plu:
patati: quam minor A , quantum quadræ
tum rafla: linga: fla Iongitudin: commenfu-
rabilir. Quod fi maior BC tante plu: pnfit
quam miner A, quantum tfi quadratum reflue
lineae jbi Iongitudine commeryurabilir; quar-
ta: autem parti quadraii , quad fit a minori
A, arquais parallelogrvzmmum ad maiorem BC
applicetur, deficiem figura quadrata: in par-
te: BD,DC Iangitudine commergfilrabilu ipjïzm
BC diuidat.

, l. Bifecetur enim BC in
B F E D , .C E, &fiatEF: ED. Ergo

FB:DC;&4BD x DG
v.5.2. -F4-EDq:”4ECq. SedççBDXDC
°°hYP-& T- Aq, 8K 4EDq :76 FDq, & 4 ECq : 76

BCq. Ergo Aq 4- FDq: BCq,& hincBCq
km)?" ’ - Aq:FDq. Et quum fit BD 4’ E DG, se
.416. .10. ideo”BCEDC z DC -l- FB: patet efre B C r
.. cor. 16.: FD. Q. En.

1°. 2. SitBDXDC:â Aq, &fit BCq-
Aq :- quadrato même ipfi BC commenfurabî-

lis longitudine. Dico BD i DC. Nam, vt
antea, oflenditur, effe FD reûam, cuius qua-
drato BC plus potefi quam A. Quia ergo
BCEFD: en" &BC Z BF-I-DC. Sed

BF

w-.. ...A4.È-. an".
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BF-i-DC’E DC. Ergo BC i 3 DC, ac ideo p. 12. 1°.

’BD’zDC. Q.E.D. b a
PROF. x1x. THEOR.

Si fin! duae rifla: lineae inaequalu A, BC,Fig. 1)ch
quartae autant parti quadrati, fit a mino-
ri A, aequale parallelogrammum ad maiorm
BC applitrtur, deficimr figura quadrata, 67 in
parte: incommeryîirabiler longitudina BD, DC
123,13!" BC diuidat: maior BC tarda plu: potr-
rit quam A minor, quantum yl quadratum re-
â’ae lineac fibi longitudiac iræomîaenjuralvilir.

Qundfi maior BC tarda plu: pqfiit quant miner
A, quantum rfl quadratum rafla: lineae fibi
longitudine incommanlurabilir; quarta: autan:
parti quadrati, quodfit a minori A, craquait.I
parallelogrammum ad maiorem BC applicctur,
drficien: figura quadrafa: in parte: BD, DC
langitudin: incommngfilrabilu jpjam BC diui-

du. a ’ ,l. lisdem enim, quae fupra, confit-nais, fi-
militer oflrendemus,BCq - Aq: DF q. Iam
quia BD 7 non Z DC: nec efi 3 BC z DC,7. hyp. -
Sed DCÎFB-l-DC: ergo BC mon 2* F3 il 17-m-
DC, 8: hincêsc nonZDF. Q. E. D.

z. Quia’YBC non: DF: nec erit se: ê 004?; 17’

-l-BF. SedDC-l-BFZDC. ErgoBClno’n
(DG, nec 33D: DC. Q.E.D.

Sabot. T ria fun: genera linea’rum reéhmm

rationalium, inter fe commenfurabilium. An:
enim duarum métal-nm rarionalium, longitudine
inter le commenfnrabilium, airera aequalis en:
oxpofitae rationali; un neutn expofitae rationalî

* Q 5 aequalic
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aeqnalis en, "longitudine tamen ei vtraque cf!
commenfumbilîs; autîdenique nuque expofitac
rationali commenfurabilis. efi folum potentia;

* Hi font illi modi, quos innuunt fequentia
K theoremata, vel fupponunt. Notet hic etiam

’ iegens, fi reâîslineis notam banc p Z apponao
mus, nos intelligere raflas rationales longitudihe

. . a . .6: potenna commenfurabdes; fin xpfis adfcnbamus
notampe, intelligendas eEe rationales, potentia"
(clam commenfurabiles. v

.PqROP. XX. THEO R.

D B c Quod fiib rationalibu:
Iongitudine commenjurabi-
libu: "Hi: ’Iinei: AB, BC

A ficundum aliquem praedio
. A . fiorum modorum, contine-

q tur refiang’ulum AC,rati0nala (fi. ’
1- SJ’GÏQ- Defcribatur ex AB quadratum AD, quod ’
à Écho. p erit. Atque, qugim fit 9 AB z BC, 8: DE
gag; :AB: erit DE (se. Hinc, quia BD: 3c
m m 1°. :AAD: AC, cil * AD z AC, ideoque *
1.9. dcf. AC Q. ED.

la PROP.XXI. THEOR.
Fig. profil Si rationale ad rationalem ABlapplice-

praec. tur: latitudinem BC qflîcit rationalem, 8’ ei
AB, ad quant applicalum (Il. longitudine com-
menfurabilem.

P- 8415-101 Defcribatur ex AB quadratum AD, quad If
291d? 1°’ra1:ionale etit. Ergo ACE ’ AD; bine, quia
,: 16. ’10. AC: AD::5 BC: BD val AB. erit 8: BC fi:
1.6.def.roœAB,ideoque BC T .9. Q.E.D.

’ sahel.
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* Sahel. Hînc quod fub rationali 6: inationali

continetur reflangulum, irrationale cil.

PROP.XXII. THEOR.
Quod fil) rationalibm potmtia filma com- Fig. prop.

menfiualrililmr refiirqlimi: AB, BC confineturi XX-
refiaugulum AC,irratianale (Il; 57 rafla li- »
ma, ipfiim poum, qfi irrationali: ; avatar autan:

media, . , - ADefcriptum enim ab AB quadratum AD
rationale erit. Et quia AB : BD: erit BD

l EBC. Hinc.quumfitBD :BC:9AD: AC,g. I. 6.
1 erit AD’nonZAC.’ Quare AC T efl sa. &f- IO- IO- -

resta, quae ipfum AC Potefi, ” efl ca. (1.7.12; Clef-

7 1 .E- D. , . 0.11. clef.’Subal. Medla autem vocamr propterea . quod "la,
ipfius quadratum efl: aeâangulo AC aequale,&ipfa
media proportionaüs efiinterAB, BC latent.

” Rgl. etiam fub P E contentum , 6c fpâtîum

came, iquod media potefl, I media»: vocatur.

’LEMMA
Si fiat duae raflas linga: AB, BC: erit,p;g, 91-09,

ut prima AB adtlètundam BC, ita quadra- xx.
tu": ’AD, quad a prima, ad refiangulum
AC quodfub duabu: "81’: huai: AB, BC con-

tinetur. ,. v -Defcripto quadrato ex AB, compleatur’
Rgl. AC:- 8K propofitio .manifefi’a cuit ex .

’ I. 6, A y .’ ..’* Scbal. Et ergo, v; vna BC 3d alteram AB,
in ABXBC ad’ quadratum alterius AB.

’Q 4 ; Canon
n»
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PROF. XXIII. THEOR.
c D Quodfit a media A, ad ra;

tionalemv 8C applicatum, lati-
. tudiaem CD (fait ratinaient,

- B A I Ü ai BC, ad quam applica-
*---* tu»: çjl, Jongitudina incom-
E t menjîirafrilem.

, « PofÏit enim A Rgl. FG.91h)? F Sed poteflvetiam 4’ BD. Er-
, go FG:BD. Et quia vtrum-

que fpatium reflangulum 9efi: erit BC: EG
z. 16. 6. :xEF: CD, ac ideo BCq: EGq: 4’ EFq :
un. 5- CDq. [am quum’FE, EG fint p 6, 8: BC 9
"’ Ë’Hm’ etiam pût: cric e BCq 2 EGq,& hinc l3EFq

m [chiai CDq. Quatre. quum EF fit p, erit A &ICD
la, p. Deinde quia FE e EG, 8: FE: EG 7 "--

3. Io. Io. FEq: F6; erîtflFEqnonz-FG. Ergo quum
7- le!"- Pr- EFq z CDq. &FGZBD :À cric8 CDq non z BD,
3’ I3. la &hinc fi CD non 2 BC, quia CDq: BD: 7?

CD: BC. Q. E. D.
PROP.XX1V. THEOR.

Mafia A commeqfiirabili: B media

Ans-I BF----l Exponatur CD
E ’F P, ad quam appli-

. a. 23. le. - cetur Rgl. CE:ê si i C . Aq, & Rgl. CF
m 1.6.8: ED : Bq. Ergo A. . P6 CD. hm quiaCququefh’k CE
S’IËËJJÏOjCF, &hînch I E DF. Quare DF efi 9
a. r3. ne, 6 ’CDI Hinc patet ’, CF. elfe p, 8:. que
11.22.10. 19mm potefl,Bmediam elfe. Q.E. D.

Corail.
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Coroll. Ex hoc manifeflutn efl,fpatîum CF, me-

dia fpati’o CE commenfurabile, medium elfe: "am
que ipfum potefl B etîam media fit, neceffe efl.

sabot, mutera cum mediis, fieu: com rationali-
bus, comparatum. Aliae mediae commenfurabi-
les (un: potentia tamtam; aliae verolongimdine,&

ergo potenüa fanal. H
’ Et praeterea noundum cit, hoc theorema ve-

aum elfe, fine B mediae A longitudine à potentia
commenfurabilis fit,fiue poteau: folum.

PROF. XXV. THEOR. A
D B C Q0011 fib mediir’longi.

ladin: commenfurabilibu:
refii: linei: AB, BC con-

A * tinatur rufiangulum, m-
dium çfl.

Fiat ex AB quadratum.AD,quod medium
ont, quiaAB media efl. Iam efi DB z AB Z BC,
&BC:BD:*AC :DA: ergo ACE medio DA. 1.x. 6,

u. cor. 24.Quare P AC medium efl. Q. E. D.

’ PROP.XXVI. THEOR.
q Quoa’ filb medii: potantia

E P D filma commmjurabilibu: ra-
c B Hi: linci: AB, BC continetur

rufiangulum AC, val rational:

A fil, me! medium.
F H K L Defcribantur ex AB, BC

dia arum. Exponatur FG P,

- GH z AI); & ad HM.ap-a N plicetur Rgl. MK : AC, 8:

. Q s ad

quadrata AD, RE, quae mer

Io.

ad quam ’ applicetur Rgl....45, 1.
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b E q adKN Rgl.NL:BE.SuntË 14" Ï ngOE-FH, HK, KL in dire-
C B 8mn, 8: GH, NL media.

Pou-0, quia F G r. KN efi
a. sa: 1o. ” A p, .etiam-.FH,KL a Tant p E
m hYP- F H K L FG, ..sed efi AD z? au,

ideoque GH X N L, &, quum,

24--6- fit GH: NL: c FH: KL,
zig 13’ crû: FH r z KL. Quitte
’ ° 1 i A quumFH,IKLfintpE:erit-î.

k M. N FHXKL p. [Et quoniam.
. DB:BC:AB:BP, &AD;

AC : (DE: BC 8: Asz 3E2! AB:3P:
v 22 6. exit AD: .AC:AC: BçE, id eflGl-I:MK
9217:6: :MK: NL, ac. ergo, EH: HK z " HK:
,6. 6, dag, KL. Hinc erit & 0 HKq p, & ipra z HK p.
A Io; Ergo fi fit HK ZFG, erit’ MK id efi ACp:

A 4’42 1°. fi veroifit HK EFG: cric 4’ AC medium.

Q.E.D.- .. r h . . . .
PROF. .XXVII. THEORC

- Mndium AB. mm [aperat medium AC ratio;
mali DE. 1 ’ . . - ’
’ l C , B Si negas; fit DE p. Expo-

N I , . natur p. EF, ad quam appli-
n: i2. A . a ceturPRgl.FG;AB,& Rgl.

1°, D FH:AC. Ent: ergo KG
p. cor. 24. E H ç :DBl ideoqueKG p *;FH

la " vero 8: F G erunt l3 nîèdia,
7-23»1°- A i Hinc’YEÆ-lôzEGfunt EF,
Î 31’111; F » K .HGautemaeüpZEFÉgua.
° le: Ï * ’ . ; ire EHGHG. Et.quia.EH;

V a. 1°. Io. *HG:’EHq: EH XGH: erit EHqÇnon E
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EHX-HG. Sed quum EH,HGfintE:erit ’
EHq-i-HqunEHq. Et eitzEHxHng- 16-10-
EHX HG. Quai-e9 EHq-l-HGq non: z EH ’ ’ :4’ à:
xHG,&erg.otEHq-i-HGq-i- 2 EHxHG [a ’
non ZEl-Iq-i- HGq,idefl, ’ EGq non z Ean. 1°, defi
4-HGq. Efi vero EHq -I- HGq p. Ergo Io. .
EGq* efi (a, ac îpfa” EG (a. Sed erat quo-1* 11- def-

que EG p. Q. E.A. I°’
* Caroline. Euidens efl’ ex oflenfis’, fi (in:

duae reéiae EH, HG e, eflë EHq -f- HGq non.

E a EH X HG. i’ Sèbol. Manifefium autem efl, rationale rupe-

r’are rationale rationali, 8c rationale cnm rationali
facere rationale (pet I. 6c 3.15. le).

PROF. XXVIII. PROBL.
. Medialr inumire, patenfia ja-

i [ Iam commenfin’abilw, qua: ra-
i i tionale tontinant. qI Exponantur ’ duae rationales v. n. Io.

A C B D A, Be, &fiatiA: C:C: las-13.6.
nec non ’ A: B : C: D. DicoC 6 D’efide,°’ 12’6’

ô; mediam vtramque, &CXQ P.

Nam quia ’r A X B medium eflr, erit 8:". 22. Io.
Cq 4 medium, 8: C media; Et quum fit Aie. 17. 6. I
B:C’: D, ac A6 Bi eût ’ C e D. HinCc. fch. Io;

V & T D media off. Praeterea quum fit per- I 10°
mutandoA: C z B: D: erit C: B :: B: D,r.24. Io.
&Bq: C x D. Quatre, 0b Bq p " erit 8: u.9..def. le;

ch p. Q.E. F. i v ÂPROP.
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PROF. XXIX. PROBL.
Media: inuenire polantia

jblum commenjurabile: , qua:
media": tontinant.

Exponantur 4’ tres ratio-411. Io.
x. x; 6. hales 6, A, B, C, à: fiat 76 A:41:12.6- A D B C E 13:1): B,&4’B:C:D:E.

Dico D, E elfe quaefitas.

u. 17.6. . Nam quiaA,B p 6, acA X B :"Dq:
m 1°- erit "Dq medium, & D media. Et quoniam
9’ :0: la B: C:D:E, ac Be C: eritDË e E. Ergo
7. 24. le. E etiam’Ymedia efi. Ofienfum igitur efl, D,

E medias 6 cire. ,
Praeterea quia efl: alternandoB : D :C:E,

8c inuerfe B: D : D: A, .îdeoque D: A :
C: E : eritDXE: A X C. Efl veto AX
Ç * medium; ergo & D X E mediumi efl.

Q. E. F. vL E M M A x.
faunin duo: numero: quadrato:, ita vtqui

42x componitur etiam quadratu: fit.

AonS-Dnuo-CuonuoB v
Exponantur duo numeri. plani fitniles vel

quadrati, AB, BC:& fit vterque par, vel vter-
que im ar. Nam ablato BC ex 13A, reliu-

,. 24. a; quetur par AC,quibifecari potefl in D. Sed
25,9, ’qui fit fub AB, BC vna cum quadrato ex CD

1.6. 2. efl aequalis quadrato ex BD, 8c is qui fit fub
à I AB. BC ipfe ë quadratus efl: inuenti igitur
. ’ 9. fun: duo quadrati, nempe faillis exAB, Hg;

mm --

--. -0-
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(3: quadratus ex CD, qui compofiti produ-
cunt quadratum ex BD. Q. E. F.

Corail. Et fimul pater, quomodo inuenianmr
duo numeri quadrati,quorum excefiiis fit quadra-
tus: fi nimimm AB, B C fimiles plani fumantur.
tin diffimiles fumantut: poffum pari ratione ha-
beri duo quadrati numeri, qui fiunt ex BD, BC,
quorum excefl’us fit numerus fub AB, BC non
quadratus.

L E M M A z. I
[nantira duo: quadrato: numero:, ita ut qui

a: ipfi: tomponitur nonfit quadratu:.

AOQGOIHQDQEQFÔÔCCÔÔÔÔÔ.ÔÔB.

F aEiis omnibus quae in antecedenti Lem-
mate, 8: praeterea ex numero DC ablata voi-
tata DE; dico, quadratum,fa&um ex A3 pet
BC multiplicato vna cum quadrato ex CE, n00
cire quadratum.

l Quum enim, fient antea, faaus ex AB, BC
fit quadratus, &hic vna cum CD componat
quadratum exBD: erit faâus ex AB, BC, vna
cum quadrato ex CE miner quadrato ex BD.
Iam,fi fieri potefi,fit idem quadratus. Ergo
eut quadrato maiori quam quadratus ex BE,
eut minori, aut ipfi quadrato ex BE aequalis
cric. Sed quadratus proxime maior, quam

. quadratus ex BE, off quadratus ex BD; 8: hoc
is qui fitex AB, BC vna cum quadrato ex CE
minor efl: oflenfus: ergo idem molli quadrato .
maiori, eo qui fit ex RE, aequalis eiÏe potefi.
Deindeponatur aequalis quadrato ex RE; 8c
capiatur GA duplus vnitatis DE. Et quia

(I , AC
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I AOOGÜOHODÔE’FÔOOCÔOÔOO.ÔÔ;B
AC:zDC: erit GC : z EC, 8: igitur’fa-
Gus ex GB, BC cum quadrato ex CE. z qua-
drato ex BE. Hinc erit filaos ex AB,’BC
aequalis faflo ex G8, BC, 8: AB : BG. Q.
E. A. Quare AB pet BC multiplicatus cum
quadrato ex CE non eii aequalis ipfi quadra-
to ex 8E. Si tandem panas eundem aequa»
lem quadrato minori quam quadratum ex BE. V
.velut quadràtoLex BF: fit HA z z DF; ,8:
eritIrurfus HC z 2 CF, 8: ideo ” faûus ex .
HB, BC cum quadrato ex CF: quadrato .ex i
BF. Hinc foret fa&us ex AB, BC-i-r quadræ
to ex CE : faflo ex HB, BC 4- quadrato
ex CF. Q.E. A. Ergo tandem patet, qua-
dratum faûum ex AB, BC cumquadrato ex
CE non quadratum elfe. Q. E. F.

PROF. XXX. PROB L.
. Inutnire duo: iratianale:,patentia au". zom-

rnpnfiirabiler, Vita ut maior plu: pqflit, quam mi.
ne); quadralo reflue lima: fibi .longitudine com-
meuliirabilin

. Exponaturip AB, 8: fu-9. cor. lem. mantur 9 duo quadrati nu-
1’4’ - meri C, D, ita vt C - D

BA t , non fît quadçatus, 8: in
C 9 . D 4 defcripto Taper AB fami-

’ circula aptetur AF, vt
un. dia. AFq fit ’ ad ABq vti numerus C-D ad nume-

rum C. IungaturF B. Dico faïium.
q Quia enim AFq ad ABq rationem habet

animai ad numaum, non auteur qüidrati ad
’ qua-

a,



                                                                     

.LIIBERJX. I: ’25;-

rquadratum: erit * AF E AB, qideoque -ÀiAF.x.car. 11.3.0.
J"ABqI’unt p e. Sed quia C: C --- D z ABq :A-6vdef-Io.
AFq: erit conuertendo P C: D r: AqufL°°Ii-I9ig:
ABq ... AFq id efl .v BFq. Ergo J (ABq-"i 34g?

AFq):BFËZAB. - - 5, le.- A» PROP. XXXl.PROBL. *
.Inuenire duo: raiionaler, potentia filma tom- Fig. pr0p.

merfiirabilen ita ut maiar plu: poflil, quam mi- XXX:
nqr, quadrato reflue lineaefibi longitudine iri-

raommeryùrabilir. i .de Exponantur p AB,8: duo quadrati numeri
iC. D A, qui nullum quadratum camponant,0- lem. a.
8: fuperAB defcribatur femicirculus,8: ’r fiat? cm3 6x

vti C-I-D ad C ita ABq ad AFq, &iungatur "

FB. Dico faêium. A, Numprimo, vt antea, oliendetur,AF.-AB
cire P Secundo quiaC-l-D: C:ABq:
AFq, en; conuertendo’C -l-- D: D z ABq :. -
ABq-AFq id efi BFq e. Ergo J (ABq-1.31. 3. a;
AFq):BF’non:AB. Q.E. F. t à

PROF. ixxxn. PROBL. * a
, l Inuenire dua: niedia:, potentia

i fblum commzrgfiirabilen quae ra-
tionale contineant, in: ut maiar

f4 U A plu: 11W, quam minor, quadra-
i A C dB D to reflue ilineae fibi longitudi-

.ne commenliirabilir. . , V

. Exponançur” duae rationales A,B (,ita vt 1-. go. Io.
W Aq-Bq): A. Sit"A X3: Cq,&4’v.13.6..
.qucx D. Dico C,.D cire quaefitas. 4’45- 1’

Nam
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1.22.10 Namquiaîâ AX Bmedium
cil: C media erit. Et qui:

l Bq eflp:etiamCXDe1-itp.
’l’ [Chien Quia veto A: Bzi’ AXE:
.ÎâÏZâAGBD Bq:Cq:CXD::"C:D;

1° ’& A e B: erit quaque * DE C, ideoque
a. fch. Io.erunt C.8: D 3 mediae e. Denique quia

1°? A:B:C:D,”erit C- 2C.fait: Q.E.F. v ( q Dq)
7 5 Similiter autem oflendetur, inurniri pofli

duo: mediar, potentiafolum commenjurabiIu, 83’

continente: rationale, ita ut maior plu: pqflit,
quam minor, quadrata reflue lineaefibi incarne

3.31. la. menfurabilislongitudine 3.

L E M M A.
E F G ’Œ fiurint tre: "au:

lima: AB, BC, CD in
A ration: aliqua: erit, etA B C D primaiAB ad tertiarn CD,

ita refiangulum, contentum fiib prima AH 6’
media BC, ad id, quad job media BC Ü tertio
CD continetur.

Ponantur AB, BC, CD in direûum, 8: du-
catur perpendicularis AE z BC, 8! com:
pleantur Pgra EB, FC, GD, quae Rgla emnt.
Et quia ergo BC L: EA : FB : GC» 0m

.AB:BC:AEB:FC:ABXBC: FC. fimi-
liter BC:CD:FC:GD:FC: BCXCD.
Ergo ex aequo AB: CD z AB X BC: 8C

CDI Q E. Da v V

r. 1. 6.

PROF.
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.» Inuenire dan: media, patenriafilum commen- .
finaude: quae rnedium tontinant; ita ut maior
plu:pofit, quam miner, quadrata relia: lima;
foi longùudine tomergjiirabilù;

I Expanantur t tres rationales..1,.,°.&
6 A, B. C. ita vt V (Aq -.Cq) sa. 16.

.2 A, 8: fiat Dq :3 AX 3,3. 14.2..
8: D XE” z EX C: orangé");5l L

n D,E quaefitae. [32’ laA1313 E0 . Nam quia au p e: en: 9 a... 1.3.»...
media. Et quoniam A: C :lA X B: C 23.10.
X B :Dq : .DX E -:. * D: E: erit D Mil-miam
e E. Hinc D, E F faut mediae Ç, aeque V - 1g .
(Dq-Eq) v2 D. Patet etiam, quiné off;

r X C medium cil, elfe ô: D X E A madium.z.fch. 22.

v Q. E. F. . lau Similiter oflenditur, * quomodo inuenidttidtcort 4*
h tuf duae mediae ,patentiafitum commenfitrabileg
89’ medium continente:, in: a: maior plu: poflit,

quam miner, quadrato "au: liane fiai imam.
tnenfurabilis langitudine. ’

LEMMA
St triangulum refluai

1 .-gulum A B C. "du"! la? . ,
benoangulum 13449.59! f A

0.,
in 31 I la:

5 A 1 " i . A 4. .éABqÏIÜ-BCXÜCDI’O A F

B C x .Ap..îfi.EAT)-( AÇL , x .î :’. .4 ;. *

R Nom
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E A . Nain tres priai-es par.
. tes huius propolitionis
. D paœntexcoroliario 3.6.
B . C 8:ex l7. 6. Vltima de-

F monflratur , defcripto

. l R310 EC: BC XAD,(.41. x. 8: Rglo AFzBA X AC. Nain EC: t z A.
” 34’ L ABC:’ AF. Q.E. D.

, PROF. XXXIV. PROBL.
Inuenire duo: "fia: liman potentia incoor-

ateryiirabiler, quae fadant rompafitum quidam
ex zip-[arum quadrati: rationale, reflangulun

’ liera, quodjitb cantinetur, medium.

irai. la. q Exponantui; ’ AB,C - BC p E,itavtyl(ABq-.
F -BCq) non t AB. Bile-

D ceturBCinD,8:ipfi BDq

i - vei DCq aequale Pgr. ad9’ 28’ 6’ A E B reüam AB applicetur V,
I ’ A deficiens figm’a quadra-

ta, 8: fait A .E, EB partes ex applicatione
facÎiae. Delcribatur. fuper AB femicirculus
AFB, 8: ex E ducatur in AB perpendicula-
risnEF, 8: iungantur AF, BF ; quae erunt

quaefitae. I . . ’ "4.4.1, ’ Quum enim fit BDq :9513qu erit K RE
3.19. la. non ZEA. Et quia AE :,EB: iBAX AE:
a x. 6. ABXBEzr’ AFq: BFq: en" A F 95 B’F.

"’ 19m4” Parte, quia AF 4-: BF z p AB , AF -l-

a. ra. to. q. 3 q q9.3L a. BFq et! p. Denique quia EFq :- " AE X
,,lem,184°EBI: 7-BDq, ideoque B D:EF. 8: BC 2
a. x. 6. aEF: etitABXBC: i zAB.X EF:" a

T .. . .1 * - ÆJ



                                                                     

mon: x. ’ :59
AF X FB. Sed AB X BC medium nazie. .
en: ergo 8: A F X FB medium 4 erit.ê- cor. 24..

(LE. F. ’ l 1°-
PROF. xxxv. PROBL.

Inuenire duo: "fia: linea: , patentât in Fig. pop,
wmmenjùrabile:, quae faciant tompofiturn qui- XXXIV.
dem ex :pfiwum quadrati: medium , riflan-
gullum vira, quad filb qui: continetur, ratio-

ua e. A8 iExponantur AB, BC Inedîae fie 8: ratio-m sa. 10.
hale continentes,ita vt V (ABqî- BCq) non
z AB, 8: reliqua fiant, vt in praecedente.

Emnt AF, FB quaelitae. .Nain quia AE 5 non Z EB: crie 8: ’ BAS. 19. 1°,
XAE non z AB X BE, ideoque*AFqI-I.6.&
non z BFq, 8: propterea AF æ BF. Et la. la.
patet, AFq -l- BFq z ABq medium M11?” 34’
elfe. Denique quum BC z a EF, 8: hinchfch: a.
A3 X ’BC z F 2 AB XEF: eritleB X 1°,

A EF p, vtpoterationali AB X BC commentai. 6.
Turabile ’. I Ergo 8: * AF X BF eli P." [Ch-120 .

Q.E.F. i v 1°-
PKOP. XXXVL PROBL. f

Inuenire duo: "Ba: -Iinea:, potentia in-
commenfiirabile:, quae fadant Ü tompqfi-
tum ex ipfarum quadrati: medium, 87’ riflan-
gulum, quad fub ipfi: continetur, mediumté’y’

adhur iniommeflùrabile :àmpqfito ex ipjaium

quadratù. 1 L: AR z Expo- - r
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5-3? Â°- A i oExponanturî dune mediae
; ’ 6 AB,BC,medium continen-

’"’ tes,iuvt,l(ABq--BCq) non
G Z AB. Reliqua liant vt in

prap. 34.. Dico AF, FB
elle quaelitas.

19. la. F Nam AE non Z ’ EB, ideo-
que AF æ BF. Et quaniam

affluez. B D C ABq medium’r cil: AFq --l-
1°. FBq medium elle paoet. Porro quiaA E X53.

c.conîh-&:eBDq:rEFg.erit max ne: max.
’kczfî-f BF. ideo ’ medium erit ABXEF,& PrOPtet-r

’ la. 33 emm’AFXFB. Denique quia AIE non
1. lem. 34.ËÎBC.& BC i "BD, &hinc AB non z 9 BD:

la. entZAqunonZABX BD. Sed AB X BD
Menth- :ABXEF z AF x F3, & ABq z AFq
21.33.12; 4-231: ErgoAFXFBnon (AFq -l-FBq.
- 10. la. ’ ’ . r I

7’ 86,101. Ex hi! manifelium eli, quomodo in-
timai pafiînz dune mutine, longitudine à? pomma
incommeryuralzilu. Palais enim omnibus , quae.
in propofitioqeq iulTa liant,- capta inluper G me- ’

u dia proponiénali inter AF,BF: en... G 8: AB me:
4’: 17v 6’ dine æ. Namquia Gq:: 4’ AF X BF media:

Cri: G media, 8: mediae AB.

Principium Sonariarum pet compo-

- ’ fitionem.
" PROF. xxxvn. THEOR.

à .Si duae rational", patentia jalon: tomrnenjii-
rabile:.AB, BC, companantur: tata AC irratio-

. and: erit. Pareto: autem ex. biais nominibus;

l ï z . Quia



                                                                     

LIBER X. li :6:
Quia enim AB e BC, erit aAB Xa.cor.27.

BC’non z ABq-l- BCq. &proinde a 10- A
t ABXBC-i-ABq 4-ch :13 Ach-4- ’-
B - non E 7 ABq -[- BCq. Quare quumïicî.c l ABq -i-- BCq 8 lit: p: erit Aqu (a, Io,

& 6 AC (a. Q. E. D. alabastre.
PROF. xxxvm. THEOR. 411*859

-”’- Si dune mediae potentia [5- -
* B C lum commeryiirabile: un, 3c
camponantur, quae rationale cantineantttota
AC irrationali: erit. Vocetur autem ex binis
mediis Prima.

Nam quam lit ’I ABq -I-BCq non t z AB X n. cor. 27.
3C: erÎtABq-i-BCq-I- z AB x 3c z ACq m. .
DOBËSÂBXBC: hinc’ACq (a, & ergo Ac 5. 117.108;

4.10..

(a. Q. E. D. v nichon. 10.
PRO P. XXXIX; THÉ OR.

A’ . B Si duae media: pa-
r--h---c itentia clam commen-D H Gfiirabilefr AB, BC,

A campanantur, quae
mediurn continent:
tata irratianali: erit.

. Votatu’r autem ex bien
.13- K F ais mediis locanda.

Sit DE p, &fiat* Rgl. DEF z ACq. 8: Rgl.-u.4g. I.
DE; z ABq-l-IBCq. Ergo Rgl.HF.-:*m 4. 2.
AB XBC. Et quia ABq,BCq media F faufil? ’2’
ac propterea ABq -I- BCq medium t eli, rue-I". 16. ’10. &

fumivore efl & ABX 8C à: erit Emmquë cor.24.lov.i

R 3 Kg]. rfilm).

. ImLM-Li r

-’x’wA h. -"P.o J.
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B o Rgl.DK, HF’me-
a. cor. 24. DAF-îr G dium. Ergo EK,KF

10’ emnt 3’ P. Sed quia1.23. IO-

I, cor-27. AB. E BC, erit ABq
’ "à, ’ - -l-B.anon29 2A3
. x 8C. id efl Rgl. 11KL. K F non z HF. Quare
- efl EK non z KF, 8:v-fch-mc-ideo EK, KF p e r funt, & r ne vel EF a.

335;; Patet ergo DF ech un, & ipfam AC on.

qundef. D. xla w - -PRI0P. XL. THEOR.
A B c Si dans reflue linga: po;-

l----- tamia incommnyïlrabilu AB.
BC camponantur, quaefixciant tommfitum qui-

à»: ex quadrati: radoucie, quad
, autant fub ipjî: conrinetur "radium: tata ,ra-
fia [inca AC irrationali: erit. VoceIur au-
tem maior.

zzz-19.5, Nam AB’XBC non z xABq 4- BCq. Er-
filma. Io. go z AB XBC -*-ABq 4- BCq :ACq nonîq’

4H7. 10- ABq-FBCq; &hjnci’ACq (a, àcAan.
w. IO- def.

1°. QI E. D.
PROF. XLI. THEOR.

A . B c. Si dune "En: lingue po-
BC compoqantur. quae fadant tompofitum qui-
dl"! ex ipfirum quadrati: Indium, quad autan
fub ipjï: continelur nationale: tata rififi finet:
AC irrationali: vit. Film!" autan rationalq
au medium .pvtçns.

Nm,

c

P- tmtia. incommzryùrabiln AB, Ï

o».



                                                                     

LIBEnx: zQ
Nam, quia AB X BC non z” ABqa.fch.1;.xo.

4-BC;q, ideoque A C q non z 13. AB X 6:22.19.
«BC: erit ACq (a 7, ac ergo AC (fifi-:5213:

Q’ E’ D’ I - a n  7.lO.def.Iœ
PROF. XLII. THEOR.

1A B c I Si ’duae rafla: i [inné
.DH-E-f-lz potentia immmfirabile: I

A B; B C compananlur;
quae fluant compqfiMm
ex ipflzrum quadrati: me-

. dium, 6j quad fizb ipfi: 4
E F H tontinelur medium, Ü ad- ’

’ but incommenfilrabiie com-
pojîto ex ipfarum quadratir: tata "Ha linga
AC irrationali: erit. Votatur autem bina
media potens. ’ *

Exponatur p DE, & fiat 3 Rgl. DEFoa,ç, L
: ABq "i" BCq, a! RgI. GFH : 2L4. z,
AB X BC. Tomm ergo DH * z ACq, 6- cor. 24.
8: Ë DF medium, ideoque ” EF p. Eadem" argan.
ratione FH p. Sed quia D F non z 9 GH: 5’. hip.

erit EF "on z. FH’ & ergo EFI FH P et. Io. Io.
emmi, atque * EH (à ex binis nominibus n. 37. Io.
erit. Hinc, quia DE p , ait pH à (a, &AIchmJo.

. Il.mra.QEu , ln
ScbaI. :At vero di&as îmtîonales vna tantum

modo diuidi in re&as lineas, ex quibus compo:
nuntmj. & quae propofitas fpecies calaminant, max

Ëemonfirabimnn. ’ - V   .
R 4 ÎROP.
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"PROP. X-LIII. THEORg a *’ .

I *" D a Quae ex biais nomimï
m bu: AB’ «du 0mm duntac

fiat purifiant C dividitur in nomma AC.

CR. . 0 qA Si-negas; adiuigîatur etiam ad D in nomîn

na. Sedr naquit elfe DE : -AC. Sic
enim foret-BC : AD, 8: AC; CE: BD:
DA,- hoc eft AB in D fimilïter foret diuifia

1 ac in C; idiquod nonnppnit r. Quum ei- 
go AB in partes inaequalçs ad C, 8c D feEïa

v, 4, Tch. ,fit, quarutjn maior fitAC: I’ erit zADXIDB
5 2’ -.» zAC X CB :ACq A-CBqë-( ÀDq Li:-

ë-hgfi DBq). sautantemêACq, CBq, ABq.
.. feh. 27, DBq P. id°°qu9 A09 1-,C1îq, & ADq -!-’

10- DBq 9 diH-Îarunétratlonali. Quare & media 1
m3?" 10-53 AD x DE ac z AC X CB ’V aifferent ratio.rami. Q.E. A e. - n .
’ T 9’ 9130?; XLIV,THE0R.

A l o B Quae ex biniJf ma-
- M æ ’dÏÎI prima AB ad munit

D C dun’taxat panât"): C
diuiditur in flamine AC, CB. fi

Si negas, fit AB ètiàm in D diuifa in alia
a 38. 1°, nomina AD,’ D13, quae erunt ’ mediaeç &’

1. 4. rab. continentes P. SuntVero&AC,CB ’mediae
5-. 2. rationale continentes, 8: diŒerentiae inter z

01:1; 27. Aux D3 a; z Acx 08:: r differentia "in.

a. 27.10. &ter fümmam ACq rl- CBq 8: fummam ADq"
«534,19, -i-DBq: 15ng erit haec diffcrentia V" ratio-’

- fi,-.-n...



                                                                     

. oL’I B XÏIÏT- :6;
PROF. .XLV. THÈÔR’,

ë "’ a flQuae cg: Rbiniî mediir
w - ficunda A13 ’ad miam M- a

M H - N taxai punfium ’C diuidî-  
n tur in nomiha AC, C8.

Si- negas, Idiuidatur

n . etiam inD,&fitACa’
F. I. G K non aequalis ipfi BD,

- fed sa a gr. maior. Er-go tam AC 8: CB, quam AD&DB funt 76 x. 39’, 16,
mediae E ,8: media-continentes; ac ACq 44--
CBq y* ADq 4- DBq. Exponatur p EF,41.3.fcb.
,ad quam appliœtur Rgl. EK: ABq, &Rg!.. 5- 2.
EG z ACq -I»-CBq, ô: Rgl. EL:ADq ,
el- DBq. Ex quo fequitur Rgl. HK : " z 0.4. 2.
ACXBC, &Rgl..MK,:zADxVDB. Ça
Quia autem mediae e funt AC, C8: erit EC ’ ’a c013 24.

medium, ideoque F EH P E EF. Eadeni mat 16’
ratione HN en p (BF. ,Verum AC e ce, p, à; m
a: prqinde ACq 4- CBq id en EG non z W -,. cor. 2-7:
ipfi zACXCB id efl ipfi HK, 8: idcirco EH la.
non z HN. Patet itaque EH, HN éfTe p E, -
8: ergo 8 EN (û ex binis nominibus,& diui- 3, 37, la,
Iam in nomina in "punao H. Sed codeïn mo-
do ofiendequr, EN etiam ad M diuifam cire
in nomina; Neque amen efl M N z EH, n
quoniam EG : ACq -FC Bq ) ADq -[-
Dqu z ADXDBzMK.’ Ergo EN quae à!
binis nominibus ad duo panai; in nomina div

alfa ca. Q-Eo A’i ’ y 0 439 1°:

EN; h . h
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.PROP.,XLV.I.THEOR. ’

D c C Main une idem dun-
----I--t--- taxat punâumC diuiditur C
A B in mutina AC, on.

Si negaszdiuidatur ad aliud punûum D in
I . . nominaAD,DB, ab ipfis CB, ACdiuerfa.
44° m En: ergo C ACq 4- CBq p, item ABq 4-

DBq p; media vero erunt A C X C B, &
AD X DE; Proinde, quum ACq 4- CBq

ricin-271°- .. (ADq 4- 1mg): fit p, z 9 z AD x
3’ 4" ÏhOl’DB -- z AC X CB; erit diffa-enfla inter
l 5’ ’ media ADX DE 8: AC x ce rationale fpa-

n27- 19- tinta. E. A’.
PROP. XLVII.THE0R. A *. t
D C Rational: ac medidm

A 1-- 1-3 poum AB ad vnum dun-
taxat punfiumCdiuiditur in nomina AC, CB. ’ "

Si negas: diuidatur etiam ad D. Erunf;
se. 4:. Io. ergo ACq-FCBq,&ADq-I-DBq media a fed

AC X C B, ac AD X D B rationalia. Quai
ra, quum ACq 4- CBq --l- (ADq -l- DBq)

atfch.s.2.:a z ADXDB - z AC x CB,haeo autan;
"’ 12’ ’7t difïerentia e fit p: erit & illa p. Q. E.A’.

"47.10. PROF. XLVIII. THEOR.
A D C. B Bina media païen: A8 ad
"Na-- Imam duntaxat punîr’um C

5E "H N diuiditur in mina AC, CB.
Si negaszdîuidatur etiam

ira-nomina AD, DE, Œuerfa
ab ilIîs, in vt fit e. gr. AC

DE L G K ne. Ad rationalem EF

l apâli-



                                                                     

a - A. Wh «fl-f- -17«A fii-

L I. B’ E R X. :67
* applicentungl.EG : ACq -l- CBq, EK :

ABq, &EL: ADq 4-DBq. Ergo HK : 52. 4» a.
2 AC XCB, &ÀMK z z AD XDB. Sed
quia ponitur ° ACq -l- CBq medium, erit &a.42.xo:
EG medium, 8: proinde’HE p. .Eodem argu- r. 23. 10.
mento HN off p. Quia vero 8: poniturACq
-f-CBq non Z ’ 2 ACX CR: erit EH non Z 9,, 1°, 10.5;
HN. ItaqueEH,HN erunt p E ’; &EN ex 1.6.
binis nominibus efl ’, atque diuifa in nomina ’° m’- 124
in punÉ’co H. Atqui fimiliter oflendetur, quia T 13’ m

8: A’Dq 4- DBq nec non AD XDB media ’ 3 . ’

mon t ponuntur, eandem EN etiam ad M in
nomina diuidi, ita vt MN, EH inaequalia

flot. Q. E. A ". "-43.10,
DEFINlTIONES SECVNDAE.

I. Expofita rationali, & quae ex» binis no-
minibus diuifa in nomina, cuius mains nomen n
Plus poflît, quam minus, quadrato reûae li- au
neae fibi longitudine commenfurabilis:fi qui-
dam maius nomen expofitae rationali com-
menfurabile fit longitudino, tata dicatur ex
blini: nominibw prima ;

a. Si vero minus nomen expofitae rationali
longitudine fît Commenfurabile , dicatur en
bim’: nominibmjècunda; ,

3. Quod fi neutrum îpforum nominum fit
longitudine commenfurabile expofitae ratio-
nali, vocetur ex [flair nominibu: tertio. fi

4.. Rurfus, fi mains nomen plus pofl’ît,
quam minus, quadrato reEiae lineae fibi lon-
gitudine mcommeniurabglis : fi quidem mains

. . nomen
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nomen expofitae rationali fit commandas
Bile longitudine, dicatur ex bini: nominilm
quarta-,-

3. Si vero minus, dicatur quinta;
6. Quod fi neutrum, diCatmfiwfixta.

PROF. XLIX. PROBL..
I menin ex bini: nomim’bu: primant.

9d «de!!!» A u . B 4.. Exponantur° duo au:
1’3°-1°’C"’ F4 v meriA,-B,ita vtA-t-Bad

F l ’ D Bquidem habeat ratio-
. 64.»... .. - nom numeri quadrati ad i

1 quadratum, fed non ad A. Exponatur quo.-
æcpïtÇ-mc que P C, 8: (si: DE, 8: fiat xA-i-B : A:Dqu

EF q; erit DF quaefita. v
:Nam quia ratio numeri A -l- B ad A non

a.cor. u. CR ratio quadrati ad quadratum: erit EF-Ëd
’10. DE. Et quia DE p 6115: erunt DE, EF 96’,

9’6’def-m 8: idcirco DF erit Yex binis nominibus. Par.
7’37’ 10’ r0 quia A-l- B: A :5 DEq: EFq, &A 4- B
,,rch,,6,5, Mx: erit DEq a 8 BFq, a: DE a EF. «sa:

Gq z DEq- EFq. r Et quia efi canner;
r, tendo Ava-B: B: Dqu’ Gq: en: G id eh
a. 9. Io. V (DEqa- EFq) Z t DE. Efl veto etiam .
çx. deeroDE z c... Ergo DF ofl: ex binis nominibusi C

prima. Q. E. F. . I zPROP. L. PROBL.
limbaire ex (n’ai: nominibu: ficundàm.

"ment. lem. A 1.2.8 4.. Exponanturbduo un;
1.30.1013 meriiA, B,-ita vt-’A -l- B

D-----n-4-..’-F’ ad B quidem rationém

8-. -7:habeac numeri quadrant:

k . a



                                                                     

l .

Emilia-Ra. n :69
ad quadratum,’ nnnzautem ad A, &fint C,
FE p 2,, 8c fiat 3 A: A -.-i- B :1?qu EDq. sans. 1°.

Erit F D quaefita. v » V’, . ,Quoniamenim ratio A fl- B. ad A. non efl a” a
quadrati numeri ad quadratum: erit ’ El) e archal-Io.
FE, & ergo a eruut En, FE p E. Ex binis w641i 1°-
ergo nqminibus erit FD. Praeterea veto quum,
9b,A (d -i- B, fit FE d A ED, & fit inuerfeai [cum-s.
34-B: A :DEquEq, 8: conuertendo A’ ’ ’ ”
14-8: B:EDq: EDq --- FEq; pofito Gq:
EDq -- FEqaerif Gid efi V ( EDq - FEq)
Z P E D. Eft autem dt minusunomeuFEmg, 1o,
EC.,Quâre FD efi: ex binis nominibus fecun- ’

da Q. - - » tzâeflec.
PROF. LI. PROBL.

( .Inuemre ex Iam: nomzmbu: t. main.
’ A I z. B 44., Cape 5 tres numéros A, 5’°°r’lfm-

C 8.- I B,C, tales, vtA -I- B ad B 13° la
D D- quidam rationem qua. .

E.,......l....-,.G" drati numeri ad quadra-
’ A . I . tum habeat, non autem

H.- i -ad AC vero ad neuÊrum
ipforum A, A4:B.taïèrn habeat rationem. Ac-
cipe pD,&facC:A-iàB :’Dq: EFq.&A-4-o.cor. 6.10.

B: A :r: EFq: FGq. I Erit EG quaefita. .4 ,
’. :Etenim quia,’ D 6 EF, 8; ’F G 6 EF,& laine 1r- fch. H.

EF,FG priant, erit-E6 ex binis nomiuibus t. Et la
quuni fit C : Ar-i- 3:; Dq : EFq,. nique A 4- ç’ 37’ la

B: A :EFq: FGq, ideoque ex aequoC: A
:Dq :IFGq : erit ’FG non z D, Sed &qEF ’- 9- 1°.

’ non i D. Ergo-neutrum nomen EF.FG:p
o. mannequina. A-kB’àA, exit ï un? ne. du; ne.

L. [a v d d ’
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Sit autem z EFq -’- FGq. Et quia
69.10. efi conuertendo A -l-- B: B z EFq: a
"-Ê-cdefi .Hq, erit H id efi J (EFq --FGq) z *

EF. Quare" EG efl ex binis nominibus
tertia. Q.E. F;

PROF. LII. PROBL.
Inuenire ex binât nomim’bu: quartant. l

a.cor.lem. A Io. B 6. Sume9duonumerosA,È
I39’ ’°’. C itafirtA-I-B neque ad A ne-

D I-F que ad B rationem quadrati
E numeri ad. quadratuni ha-

’ (i- beat, & expofitae pC fume
Z- cor. 6-: DE, & fac 76 A -l-B:A:DEq: EFq.
à (au. 6 Erit DF quaefita. A ."in l’oj Namerit’i’ DE p, & EF E a DE. a: ergo

Io. . erunt DE,EFOp e. Hinc DF erit le ex bi-
a.fch. 12. nis nominib’us. Barra quia A-l- B) A, erit

1°; DEqD 7 EFq. Sic Gq:DEq - EFq. Er-
g? 1:? go quia conuertendoA 4-8: B z DEq: G ,
:9. irai non erit G id 61h] (DEq -EF ,8 EDE. Ed
g. 4. defi autan &zDE Z C. Ergo DEN e ex biais no-

fec. minibus quam. Q. E.F. ’ . a
mon L111. PROBL..

Fig, 13ml), h Inuem’re ex bini: minibu: quinton

Pnec. Expofitis numeris A, B talibus, qunlesi
,in praecedente orant, 8: refis p C, fume FE.
EC, & facA: A --i-B :FEq: EDq: erit
FD quaefita. »4&3; Etenim erit C FE p,&ED E v -FE;ideoque*

Zïrchnjmj FE,ED erunt p e. g Hinc FD erit ex binis e
1.37.10. nomipibus. Dcin qùiaei’c mangeable A 2-3:

--4
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A:EDq: FEq:erîtEDq ” D FE q. Siex.fch.15.5.
EDq "-- FEq z Gq. Cannertendoigi- I .
tureritA-i-B:B:EDq:Gq.& ’propterea G id off J (BDq --- FEq) non
2 A ED. Sed off quoque FE 5: C. Er-A’9’Igéf.
go FD eritlc" ex biais nominibus quintaf’ fît

Q. E. F. ’ , - .PROF. LIV. PROBL.
Inueniie ex bini: nominibwfixtam.

r

.. -.n-nq g-"

x

a ’ t ’ i a Exponantur duo nu-.
A [3’32 4" mari A, B ita’, v: A .-I- Bv.2.lem.30’.,

D ’ ad neutrum habeat ïatio 10.8: 11ch, ç
E l G nem numeri quadrati agît; à,

.-.---- ü. - a r C .H F l quadratum, (St abus C 24.8.
I non quadratus, qui nec i

ad A nec ad A 4- B rationem quadrati
ad quadratum habeat. Exponatur etianr
rationalis D, 8: fiat ’C: A-i-ti : Dq: EFq,, cor-6.10.
&AA -i-B: A:EFq: FGq. ’Erit EG e
quaefita.

Erit enim * EFE D, 8: FG E EF, ideo-mfchl.
que, quum D p fit, EF, FG p E erunt. En» la
ptoreaf EG erit ex biais nominibus. Et quia e. n le.
A -i- B D A, erit EFq.’ D FGq. ’ Sil: EFq 0131.16.53
-- FGq :Hq. Iam conuertçndo ,eif A Fi-
B:B:EquHq. ErgoHid efly’(EFq-- q L
FGq) nonZ’EF. Et quia ex aequo C: A:r. 9. Io. ’
Dq: FGq, erit FG Q’ D. Ergo neutrum
nummum EF,FG z D. Quare EG off ex bi. .
gis nominihus t fana. Q, E. F. - "- Étage

- LEMMA.
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a, - LEMMA :K G C Si duo quadrata AB, B Q
« I E ponantur i;a,vt DE fit in ,di.
, B .refium Ipfi B E , 8,1 complets,

. fur AC parallelagrammum:
A F H dico, AC quadrature: ME, ES?

o inter quadrata AB, BC ne»
fiangulum DG indium eflè proportionale, item-
que inter un. AC, CB media»: e02 propar- -
titanate DIC. .
. QuiaenimDBBE in direËfum funt; emnt

a. I4. I. I,&FB,BG 9 in direûum. -Et quia DE: ’FB,
&BEzBG, erit DE z FG. Sed’quum AC

. Pgr.fit,eritAI-I 2 KC z DE, & AK 2 CH
:FG. Ergo AC aequilaterum eif. a, Sed ,8:

z,fcfi,29,;,;e&angulmn 26, Ergo AC elf quadratum. Se-
du 1. 6. çuudo,quiaAB:Dûzi’FfizliCizDB: BE

; DG: BC,.patet DG elfe medium proport
., V vtionaleinterAB, BC. Tertio, quia AC:D-C
. 7.:ÀJ’AK:KD;KC,:GCŒDC: CB,patet

èé-AC, oc. ou. Q. E.D. .
- k-.- PROP.LV.THEOR;

n a ’ . x . Si fiatium AECD me
.-. - G v D geaturfub rationaliAB
- - ,. - ’ » a - i " * exbiairnaminiburpri-

- 4 . a une ADzrefia [Mafia-
B ; v- I « rwmABCD poteur irra-

T . R: i... C tianalir (19.91400 exbini:
i I * nominibu: appellmur. -

O-N . .4 . Diuide AD in nomi-
’" ..; madE,&fic AEbâlÎ;

mulet feu. E320 "Æ. BD P et .r5 ; .4; P (AEq-
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(AEq --- EDq) Z AE, .8: AE,: ABÏ
Bifeca E D in F, 8: ad AE applica Rgl.
:: EF q, 8: deficiens figura quadrata.
Fiant ex applicatione partes AG, GE.
Ergo AG x GE z a EFq. V& AGzfia-rdef-fec.
GEL Duc ad ’AB patafiolas GH,-E.K,F’L,a’18’ la

8: pane quadratum SN : AH, 8:: qua-L
dratum NQ z GK, ita vt MN, NO

’fint in direéfum, 8: comple Pgr. SQ. Er-
go 7 SQ : MOI], 8t-:-.’-SN, MR,NQ.7- lemma
Atqui quum’ fit AG X GE z EFq, 8: Fraec’ i
ergo AG: EF 3 : EF: GE: erit AH:3,17,6.
EL : t EL: GK, id eff SN, EL,:. 1.6.
NQ. Ergo EL z MR. Sed FC z
ÉL z MR r: Ë OP. Ergo ’totum A0443. 1.
:toti SQ. ideoque reEfa M0 Poteff AC.
Et quia AGI: GE: erunt AG, GE z Mm. Io. ’
AE.ergo8ÇipfiAB; &erëo AG,GE , .
erunt p, 8c 0b id AH . GK Quo-9.20. Io.
niam igitur 8l SN,N Q pfunt, erunt MN,
NO p. Quia vero AE z AG, 8c ED z . .
.EF, fed AE non Z ED: nec erit AGZH.I3.to.
EF. Ergo AH non z * EL, &SN nonne. le.
î MR.’I-1inc, quia SN: MR r: MN:
NO, non erit MN Z * NO.- Quare
MN,No.emntpe,&M0idefl.[ ,
AC ex biais ’nominibus erit. Q.E. D.

S PROF.
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" PROP.ILVI. THEOR.

B T . R L C irîalir’naxï! efi, quae ex

M A N O pellatur.

S
A a ofiende’tur M0 Polie

AC; &’conifabit etiam, AE, ED efle 96,
8: ED Z AB, &AG S GE. Quum en

A. (ch. ,4. go A’AE E A B, 8: AE Z F attique ipfamm

Io. , AG, GE: erunt AAB, AG, GE p e,ideo-
14.16. Io. que ’ A H, GK media; 8: Proindc etiam

quadrata SN, N Q media ehmt, 8: M N,
v.ich.22.IO.NO mediae ’. Dein 0b AG Z GE, Cric
5.1Mo. AH z E en, ideif SNzNQ,ve1MNq

SNOq. Sed quia AE z AG, &ED Z EFi’
noutamen AE Z ED: nec erit AG 2
EF; 8: hinc AH non (ËEL, vel SN non
i P O, ideoque non erit MN i 5 NO.
Erat autem M N q. Z N O q. Quare M N,-
NO flint mediae É. Denique 0b ED (-

a.12. Io. AB. erunt ’ EF, A8 p z, ideoque * EL
1320.10 p, 8: proinde MR : MN X NO P

erit. Ex quibus omnibus patet, M0, id
9’33. "’- eff il AC, elfe f ex biais mediis primam.

’ Q.E.D.

’ PROF.

bini: mediis prima ap-’

Iisdem enim con--
P, A flruEfis, qùae in praev

cedente , codem modoa

v F .Ëijjyatium ABCDA
È D cantineaturfib rationali

G AB Ü ex bini: nominibu:
. ’ fazenda. AD: refit: li-
H K nm patium AC potens’
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PROF. .LVII. THEOR.

Si [butinai A C cantineaturfiib rationali A BFÎg- P’OP-

Ü ex bini: nominibw tertio AD: renia linen
- fimlùnn AC patem- irratianal’i: efi, quae appel-

latur ex binis mediis firman.
Iisdem conlfruEfis,’ quae in prop. 55.endem

modo , quo autea, patebit. elle MU z J
AC, &MN, Ni) medias. Sed quiapED non
elf Z ’ AB, EF autem Z ED. 8: AB: Eanf. hyp-
erunt E F, EK p E, ideoque erit E L z. M K
medium 1’. Elf autem MR:M N X NO.” M’- 22’ , »

Ergo J AC elf ex binis mediis lecunda ".0 10’ o 3

Q. E. D, a I ’ L lPROF. LVIlLTHE OR.
Si fialium AC eantineatur je!) rationali ABFîS- Pr°Pi i

fi ex (fini: nominibu’: quarta AD: "fia liman.
fpatium AC poten: irrationali: efl,quae vacatur

maiar. .Quoniam AD elf ex binis nominibuis quar-
ta: 0 eruntAE,El)pe.8: J (AEq» qu’yp. 4. dei
non erit Z AE, Ah vern z A B. Bifeca El) (8°
in F,8:fac omnia, quae in proP. 55. Conlfat
ergo MO :MAC,8:x GE non z AG. Hincx- 1910- .
Gilnonz l’AI-î, id elf ü N Oq non Z MNqÂ” 1’ 6- -&

ideoque M N æ N O. Porro quia p AE En 134,0;
A8: erit AK : AH-l-GK: " MNq-I:
NOq rationale ”. Denique quia AE Z AB, a. 2°. ,0,
8: E D a EF, non autem AE A: ED: nonp.14.1c.
erit la EF Z AB vel EK, ergo erunt 7 EF, EK "1- Ïch- 12-
p 6. 8: ergo EFXEK A’: MN X NO erit 13’
medium 5. Vnde patet, J AC elle î irratio-.21;;
’nalem maiorem. Q. E. D. 4 . .

. s z A - PROF.
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PRO P. LIX. THEOR.
A --- F Sifizatiam A C canti-

’ D neaturfitb ratiOnaIi AB

G E 57 ex bini: qnomiuibu:
quinta A D: refit: [bien

K fivarium poteur irratio-
B T R L C naIi: efl,quaevacaturra-

Q tianale Efmedium notent.

. ConlfruEfis iisdem,M I N, O itemm conlfat M0 :
V AC, 8: MN æ NO.

S Pl Porto, quia ED elf rui-
nor orfio ex binis

èsldeflecnominibus quintae, elf EDPZ Î AB, non
".13.xo.&autem AE z ED, funt tamen AE, ED,
(chaman p. Ergo v AE, AB p E- Ergo AK.

si mm” z 9’ MNq -i- NOq medium l erit. Deni-
glfàfgn que, quiaEF, AB p z, erit MN x NO

: 9’ EL ’ rationale. Quapropter J A C
A. 4L la. erit irrationalis rationale ac mediumA petons.

Q. E. D. ,
PROP. LX. THE OR.

Fïg- PrOP- Sijjtatium AC tantineaturÂffib rationali AB
ux’ I Ü exibini: nominihurjèxta : quaefizalium

AC pote]! rafla Iinea irrationali: efl, quae voca-
tur bina media poteur.

ConlfruEfis iisdem, quae fupra, patet elle
a. 6. clef. M0 :VAC,8: MN æ N(),8: nec AE nec ED
v [322 le zeAB; itaque AE, AB pg i, &MNq -l--N0q
à co’nm’,’ ’ :5 AE X AB medium °. Et, quia EF 2E0,

.. renfla. non autem EK z E à), orant ’ EK, EF P E,
Io. ideoque MN XNO :. 5 EKX EF mediurn’

V ont.

A V,
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erit. Porro, quia AE non z PEP, erit
MNq -I- NOq non Z MR. Quare M0 ir-
rationalem elfe bina media. potentem ’patet. g, 43, m,

Q. E. D. .L E M M A.
A ’ B n Si "fia [inca AB

In .parte: inaequalerAC,
D C v CBficetur: ipjàrumpar-

tian: quadrata AC q «ni-C B q maiara flint re-
flangula a xC XCB, quad birfiib difii: parti-
bu: mxrinetur.

Bilecetur- enim AB in D: 8: erit e A CX e. g. 2.
CB -i- CDq r. ADq. Hinc z AC XI CB
( 1. ADq, 8:, quia ACq 4- CBq t: a ADq .3 9, 3,

,-i-zDCq. A’Cq-i-CBq)zACXCB. ’

Q. E. D. .PROP. LXI.THEOR. .
B v Quadratum du: AB,r- quae ex bini: nomini’
C D K M N but, ad rationalem DE

app’ieatum, Iatitudinem

E DG finit ex bini: nomi-
A, H140 F maux primam.
Sir AC mains C3 minus nomen reEfae AB-

Fiat Rgl. DH: ACq, 8: Rgl. KL.: BCq. I
. Hinc erit MF : r z A cx- CB. Bifeceturr. 4. 2.
MG in N, 8: ad ML ducatur parallela NO. I
Ergo M0 " :NFzAchZB. Sed, quia, 36,81,
4’ AC, CB lunt P» 6, erunt ACq, CBq P 80.37. IO-
ideoqueACq -1--CBq z x urique ACq, BCq.» I6. le.
Quoniam ergo ACq -l- C Bq, id elf DL, P4" m": 12’
elf in. erit D M p 0 8: z DE. Dein quiaACv... 2;: 1o.
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,B G r. C B p E, erit MF me-
a. (ch. 22 G hum ", 8: proinde MG10. C D K YIN» î’If)nonî ML velDE.

I B- 23- 1°- Quare, quum DM p 8c
» E Z DE, erunt I)M,M(â
7.13.!0- I . e 7, &DG erit.9’ 37’ 1°" A r F Ex binis nominibus. .
à. lem. 55.Io .Infuper, aquia a ACq. AC X C8, CBq,
L Il ideoqueëDl-I, ML), KL: erit DK: MN
ç. 17.5. :GMN: KM, &ergo DK x KM : C

MNq :1; M Gq. Quia vero AC q z
m la I°1CBq, 8: inde DI-l Z KL: erit DK z ”
9-lem-hm-KM. Et quia ACq -l-CBq 9» Mx

C8, ideoque DL DMF: Patet, cire DM
’ US- ro. )MG. Ergo.’J(DMq---MGq) z DM.

x- L dei Quare DG efi ex.binis nominibus prima ’.
V fac. Q. E. D. .

PROP. LXII. THEOR.
Figpmp. "Quadratum eiu: AB, quae qfl ex bini: m;-

LXl. du: prima, ad rafimalem GDE t appticatuni,
latitudinem DG fait ex -bini.r nominibu: fi-
cundam.

Conflruflis, quae in praecedentî propofi-
5-33. 1°. tione, erunt AC, CBmediae E A, 8l ACX
P- 341°C; a]; p. Ergb umnedium efi, &DM p E

I mi. DE If. Rurfus quia MF : z AC X (JB efl:
10. " P. erit’ Pi DE. Hincg DM, MG

a. 37. Io. emsnt p 6 I 81 ergo DG erit ’ ex binis nomi«
nibus. Et quoniam, vt in antscedentemfien-
detur DM ) MG, 8K] (DMq » MGq) E

m 2. de; DM: erit DG ex binis nominibus ” fecunda.
fec. Q. E. D.

PROP.

"(f .---- AÙÈ-. --
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PROP. LXIII. THEOR.

. Quadratum du: AB, qua: :fl ex binis Fig. prop.’
madii: fiamda, ad rationalem D E appâta LXI.
1mn, IatitudinemG DG fan! en; bini: marimba:

tem’am. - ,   .Conflruâis iisdem, quae ante, 9 erunt AC, ç. 39. m.
CR dediae 6, 8: erit D L. : AC q 4- CB q
medium, & hinc DM p 6 DE. Similiter,
quia, AC X CB 4 mediumefl, erit MG p E
DE. Sed. quia AC E CB,’ erit DL:ACq .
4- CBq non z’MF: z AC X CB, ’80. con 27-
ob id DM non E MG. Sunt autem’ DM, mi.
MG p. Ergo DG efi ex binis nominibus.
Oflendetur autem, vt antea, DM D MG,
a: J (DMq - MGq) z DM. Ergo
erit DG 7 ex binis nominibus tertia. Q. f-3-def-

E. D. , fec.PROP. LXIV. PROBL.
a Quadratum maiori: AB, ad ratinaient DE Fig- PWPJ
appliatum, latitudinem DG fait 5x bini: au;
minibu: quartant.

Conflruaùtur eadem. Iam erit " AC æV- .4°- 104
CR, & ACq -I- Cqu ideoque DL p, & AC
X CB ideoque MF medium. Hinc DM,
DE funt p z 9, fed x MG, DE p Quare 9.2!. Io.
DM, maraud p e. & DG efi v ex hamac-23. ro-
nominibus. Sed, vt antéfiofiendetur , cirai" ML ’4’
DM E MG. & DK x KM z à MG4q...;;’I°.
Quare quum Acq non z CBq, à: ergo DK.JO,1°,&
non Z ’ KM, ideoque J (DMq - MGq) flnon 1. 6.
Z DM: erit DG ex binis nominibus quartait P- 19-10.

Q.E. D. 7’ 4. M (ce.
s 4 ’PROP.
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PROP. LXV. THEOR.

HI a Quadratum du: AB,
c . a quae rational: ac me:C D h M h dium patçfl, ad ratia«
l nalem DE applicatum,

E latitudinem’ DG facit
A HL O F ex bz’ni: nominibu: quia.

Iam. ’ ’
. Nam iisdem confinais. confiai: DL z

354L la, ACq .4- CBq medium efle 3, MF vero : z
. ACXCB p, &hincDM p non ÉDE,

MG z DE, ideoque DM, MG pÇ. Er-
go, reliquis vt in praecedente oflenfis’, pa-
tebit, D G elle ex binis nominibus quintam.

Q. E. D. , a
PROP. LXVI. THEOR.

Fig. Pf°P- Quadralum du: AB, quae bina media potrfi,
ad rationalem D E applicatum, latitudinem DG
fait ex bini: nominibur fixtam.

. Narn quia DL, MF media ’ funt, ô: 0b
2.323113. id DM, MG p68: non z ipfi DE; quia.

praeterea DLynon i a MF, &ob id DM,
MG P E, 8: DG ex binis nominibus;re-
liqun veto, vt in proP. 64.’ofiepduntur:

mua-rem erit DG ex binis nominibus (un. t Q.

PROP.].XVI LTHEOR.
E5 AB, quae a]! ne [fini r nominibzn. hmgitadine

tommenjàrabfi: CD 67’ igfiz cabiai: minibm

(Il araine godan. I ’

a Sit
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A, E B D Sit enim AE maîusnomen
......,...- t’eaae AB. Erg09 AE, E8137. w.

funt p e. Fiat t AB: 00:33.6;
F- AE: CF. ErgoxEBzFDz’ik 1°. m.

C F D, A B: CD. HincA AE,: cm. ah. 12.
&EB E FD, 81 ergo F CF, FI) p. Et quo- 1°.
niam AE : CF: EB z FD, 8: permutando AE: ,
E8 :CF: FD, & AE e E8: erit verre 1mn- fch- 1°-
Quare CD efl 9 ex binis nominibus. Iam 5E la.
fi v( (ABq -Equ Z AE, erit.& J (CFq -- . . I
FDq) î CF; fi vero V(AEq - EBq) non 2
AE, neqne V(CFq - FDq) z CF erit; 8: fi
AE z expofitae rationali , erit 8: ’ CF 2,, m, 1°,
eidem; fi EB Z expofitae p, erit &’ FD z I
eidem; fi neutra AE, EB 2 expofitae ratio-
nali, nec CF, F D z ’r eidem erunt. Ergo w. t4. Io.
CD ex binis nominibus ordine eadem erit
ipfiDAB t. Q. E. D. - I :.def. fez. I

PROP. LXVIII. THEOR. D
Ei AB, quae e]? ex [n’ait mediis, .Iongitudine Fig; prop.

commenfierabifi: CD Ü ex bini: mediir e11. LXVIL

atque araine eadem. , -Sint AE,EB mediae in AB. Ergo f AE Ec.38.& 39.
EB. FiatABzCD :AE: CF. Ergo EB: 10- ’
FD:,A B: CD: AE: CF.( Hinc erit EB
ZFD, &AEZ CF, ideoque 1’ CF, FD mediaer. 24.. la.
emnt.’ Etfqùoniam AE: EB:CF: FD.erunt
CF, FD " mediae G, 8: 0b id CD ex binis me-
diis erit ’. Iam, quia AE: E B:CF: FD,v- 1- reb-
erit AEq: AE XEBzç’ CFq: CF X FD, 8: mgg’:
Permutando AFq: CFq: AEXE B: CF Xç’ L1 .5.

FD, ideoquexA E B z o - Six. le. la
S s . 131m:
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4,. ml. neigiturCAEXEB p: erit & x CF x FD p:

10- fin AEXEB medium; erk 8: CFX FD me-
"-’ cm3 24’ dium ". Ergo CD efl: ex binis mediis’ ordi-

’°’ ne eadem qui AB. r Q. En- V

PROP. L-XlX. THEOR.
FMaiori- AB commergfilrabili: CD Ü ipfi:

Imaiur
A E B, Faûis enim iisdem,quae
---l- q fupra, erit AE: CF:.EB:

l-- FD :AB: CD. Ergo ’
C: F D AEZCF,&EBZFD.

q I Et quia Permutando AF,: AB : CF: CD.:
B. 22. 6. erit AEq: ABq :13 CFq: CD q. Simili-
7.24. 5. ter EBq: ABq :FDq: CDq. Ergo V

. AEq -E- EBq: ABq : CFq-4- FDq: CDq,
8: permutando AEq 4- EBq: CFq -l.- FDq

r :ABq: CDq. . ErgoAEq-l-ÀFBqZ’
3, 4°. 1b, CFq -I-- FDq. Efi-autem AEq -l- EB’q p a.
c. rab. 12.Ergo ’ CFq 4- FDq p erit. Ofienditur au-
’ 1°: tem,vt in praecedente,CF X FD z AE X

EB. Medium vero efi AE X EB a. Ergo
Ç sa": ?4’ 8: CFXFD medium ë erit. Denique, quia
m 2. km. AE Œ 8EB,erit: 8: ” CF Œ FD. Ergoa CD

Io. Io. maior erit. ,0. E. D.
PROP. LXX. THEOR.

, . Rationale ac medium patenti A B commen-
F’ÏËË’KP’ jarabili: CD Ü ipjà rationale ac media»: po-

- * . tem- yl.
Conflruûis iisdem, fimiliter ofiendemus

CF se FD, &CFq 4- FDq z AEq 4- EBq,
«4140- &ÇFXFDSIAEXEBL Iam AEq-I-EBT

a. Io. Io.

medium
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immun! 9&3 ergo 8l ’ CFq-FFDq. Et quia a. cor. in.AEX ne i p: erit CFXFD p A. Et agi. -Io.
tut CD erit rationale .ac medium Potens 2*. icoh. 12.

Q. E. D. iPROP. LXXI. THEOR.
Bina media potenti A B remmaillai-«Mir CDFîg. pmp.

Ü il) a bina media pour" LXIX.
Nam vt in 69. demonfirabimus, CFŒ FD,

8: CFq 4-FDq z AEq-Jr EBq, a; CF xm
z AE XEB. lam quia AFq-F- EBq, 8: AE
X E8 media P funt, 8: AEq 4-EBq non (et-42. Io.
AE X E8: erunt CFq-FEDq 8: CFX FD
’media, 8: erit CFq -4--FDq non z E LF Xv- cor. 24.
F1). Ergo CD erit bina media potens F. a la . 1

Q. a D. q .. :4. la.magnum. THEOR.
Si rationale AB 57’ medium CD. comportan-

tur:quatuàr irraiz’analeefiunt, val quae ex bini:
nominibur, me! vquae ex binis main prima, 0e!
major, (le! nationale ac mediam’ poteur.

E H Sit P z f (AH-l-
A, C C D. Dico, P forevnam ex quatuor di-

âis irrationalibus. .
’ CajILSit AB GCD.

Ad EF p appiicetur
PB DE G I Rgl EFG::AB. 8:

*’ Rgl.HGI::CD. Er- -go erit E6 p a: FGp t EF°. HI vero «au. 21. m.
medium, &Gl p non ZEFf. .Efi vero EG 3.23. m.

non,
f
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Manage. E H non z 9H1,&EGÏ HI
&hYP. A Ci .:FG: G1. ErgoFG

l , ânon z Gl, 8: idcircoFG (il funt p 8:
F1 efl ex binis nomi-

’ nibus. Et quia KG)
B DF G 1H1: erit8:FGDGl.
M: lamponatur yl ( r’Gq

x -- qu zFG: 8: erit F1 ex, binis nomînibus
’J-d°fle°°Prima’; 8: V El 2,! AD : P ex binis no-

minibus, ’. .Ponatur ,l (FGq- qu) non z
fœ- FG: 8: erit F1 ex b,inis.nomi:1ibu,s quarta ";

9.53. Io. 8: P maie: 9. .Cafi z. sa aux: CD:. & erit-FG e GI;
FI autemvtantea ex binis nominibus. Qua-
te. pofita V( qu -- FGq) î G1, erit? ex

z. 56. 1°... binis mediis xprima. Pofita autem J (qu
. - .FGq)non Z G1, erit P rationale ac me-

4” 59- me: dium Potens 4’. Q. E. D.

PROP.. .LXXIII. THEOR.

Fig. prop. Si duo media inter je ine0mmenfi4rabilia
LXXll- AB, CD mmpanantur: duae reliquae irra-

tionalee- fiant; 0e! ex Mai: mediirfieunda,’ bel

bina media poterie. I
«23. Io. FaEtis iisdem, quae in praecedente, ’ erit

nec FG nec G1 Z EF, vtraque tamen erit p.
.. hyp. Et quia EG non Z * HI, ideoque FG non
a. 10.10. 25 Gl: eruntFG, G! p e, &xhinc Fr ex
. binis nominibus crû, i quorum neutrum S

i rationali EF. ’
Ca]: I.
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Ca]: x. Iam fi fuerit AB)CD, ideoqueFG

DGS, &V (FGq - qu) î FG: erit FI ex
binis nominibus tertia, 8: hincP ’Y ex binis-y.g7. Io.
mediis fecunda. Sin V (FGq - qu) non t
F G: erit P’bina media 3 potens. 3.60. Io.

Ca]: z. Si fuerit AB ( CD: fimiliter de-
monfirabitur, P aut ex binis mediis fecundam,
sut bina media potentem cire. Q.E.-D.

A Corollariam.

Quae ex binis nominibus , 8: quae puff îpfam
(ont (prop. 38. 3 9. 40.4 I. 42.) irrationales,neque
mediae neque inter le eaedem funt. Quadratum
enim quad fi: a media, adlrationalem applicatum,
latitudinem efficit rationalem; quod autem fit ab
ea,quae eft ex binis nominibus, ad rationalem ap-
plicatum, latitudinem efficit ex binis nominibus
primam: quad ab ea,quae et! ex binis mediis pri-
ma, ad rationalem applicntum, latitudinem efficit
ex binis nominibus feeundam; 8: fic deinceps
(prop.63.64.6s.66). Quoniam igitur dime
latitudines difl’erunt, 8m prima, 8: inter fefe, a
prima quidam, quad rationalis fit, inter fefe veto,
quod Ordine non (in: eaedem: confia: 8: ipfa:
ixmionalev inter [e diflerentes efi’e.

A Principium Senariorum pet demi-
&ion’em.

PROP.LXXIV.THEOR.
Al Si a ratiu-nali AC ratix’nnali AB aufe-
B .. futur, potentia [6114m commenfierabili: exi- I

fieu: toti AC: reliquaBC irrationali: efl.

C Vacant autan apotome. ,
’ N am
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s. coi-.27. Nam z AC X AB non z i AC qi-i- ABq,
1° 8: 0b id (BCq non z ACq-l- ABq. l Hinc,

Ç 7’ 26: quia ACq-FABq p ” efi, erit BCq (9,8: ergo
cor. 17 R). , ,. .u.fch.27.lo. m4 me Q b" D’ - v i A

’ ’ .PROP. LXXV. THEOR.
l -- Si a media AC media BC

A B C aufieralur, pontifia jàIum tom-
meqfiüabili: afin: toti AC, quae cum tata
AC ratinnale tantinet: reliqua AB irrationali:
efl. Vannier autem mediae apotome prima.

9.cor.27. Nain ACq -i-BCq 9 non î z ACX C6, 8:
Io. ergo ABq non z i z. AC X C8, ac 0b id A8 e

c. 7. 2. 8:
17.10. (a Q’ E. D’

ML dei; PROP. LXXVI. THEOR.
1°. Si a media AC media CB aafiratur, poten-

tiafilum Commeryùrabih’: exifien: toti AC, quae
eum tata AC media»: tantinet: 8’ .reliqua A13

irratiunali: efl. Vocetur autan mediae apom-
me fecunda.

A B ,r C .i Exponatur p DE,
D H G ad quam applicetnr

Rgl D EK : z AC
x BC, &RngEF
z ACq -l- CBq..
Erit itaque A HF.:

a. 12. ’ q I qmalaxas! E K F ABq. htquia ACq
comite. -i- CBq medium If1-23. 1°. efl, nec non ACX CB : erunt U F, DK me-

ê’ COL 27’ dia, 8: proinde ’ EF. EK p. Sed quia AC e
a 1&8, ce, & 0b idE ACq 4- CBq non z à AC x

,10. xo. CB: erit °FEnon E EK. Ergo FF,EK erunt
P e.



                                                                     

LÏIB-ERx. a :37 .
e, 8: ergo KF’ ca, r8: ipfum HFt Cam 74.10.
0b id quoque AB 4’ ca erit. Q. E. D. n g.rCh.2l.IO.

undef. le.

P
8:

- sPRQ P. JLX-XVII. THEOR.

I le Si refit: lima A C re-
A B C fia Iinea’CB aqferatur, po-
tentia ineoMMenjùrabili: exijlem toti AC, quae
barn tata faciat romptyitum quidem ex il: a-
rgan quadijati: ACq -I- CBq rationale, quad
autem fub infi: continetur AC X CB rue--
dium: reliqua AB irrationali: (fi. Vatemr

aaæm .minor. v ANam quia ACq -I- CBq non Z 1" 2 AC Xla-Ichxgxo.
CB! erit 8: ACq 4-" CBq non z ° ABq.v. cor.17.

p - Io.Quare AB en: (a. Q.E.D. Ç Il. defi
PROP. LXXVIII. THEOR. Ï°
’ I--- Si a rifla linea AC re-

CA B C fia [bien CB auferatur po- ’ A I’
initia ineommeryiirabili: exiflen: tari AC, 8’
cum tata fadent compofieum guident ex iga-
rum quadrati: AC q 4- CBq medium, lamai ,
autant fitb ipfi: bi: cantinetur z AB X CR
ratianale: reliqua AB irrationali: (li. Vacc-
tur autem cum rationali medium totum .
efliciens.

Nam quia ACq 4- CBq non z x z AC x... fait.» i3.
CR: erit ABq non Z 4’ z AC .X C3, 8: bine Io.

AB au Q- E0 N il” 17. 10’ m.n.def.xo.

PROP.
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aima. Lxx1x. THEOR.

A B Ç 4 Si a rafla Iinaa AC rafla
D G K linga CB aqferatur potentia

. intonzmenfiarabifir milita: to-
.ti AC, Ü tu»: tata fiaient
eomquifum quidam ex ipfizrwa

E F H quadrati: ACq-FCBq me-
dium, quodautem fiab 1’;in bi:

tontinetur z AC X C B madium. Ü adam aga.

i rum quadrata ACq -i- CBq inaomrnanficrabilia
ai ,2 AC 4-CB,quod bi: aontinaturjùb ipfie: re-
liqua AB irrationalir efi. Voaatur autem cum
medio medium totum efiiciens. ’ ï

m .2. AdPDEapplica Rgl.DEH:ACq-l--
, p. 23. Io. CBq, 8: RgI.DEF: z ACXCB. r Ergo GH .
7.xo.lo.&:*ABq,’ 8: EH, EF [unit P fi, 8:, DH non z

i a 1’ DF. Propterea non (ÎEF, ideoque EH, i
flic. EF p e funt; ex quo fequltur, F 1-1 ’ aile sa,
Ç.n.defiio.&GH’ GaiôlABêcflo Q. E. D.

PROP. Lxxx. THEOR. i
A c dpotomaa AB vna
..n l- tantum congruit raflaB D Iinaa B C potentiajôlma

r commeifwabifi: exiflan: inti AC.
31.74. Io. n- Si negas: congruat aliaBD, itavt ” AD,DB

fintpe. Et quia ADq 4,- DBq z a AD X
9,7, 2. DB-i-S’ABq, ACq 4-0qu z ACX CB

,-l-ABq: erit ABq -i-ïDBq è (ACq-i- CBq)
z z AD X DE - 2 ’AC X CB. Sed quia
etiam AC, CB fun: " p Ç, 8: bine i ADq 4- ,
DBq .- (ACq-i-ch) P: erit 8: z A05;

«razzie.
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DB- z AC X ÇB P. Q. E. A’, quia AD 3-27. Io.
x03 8: AC X CB media A funt. A- fCho 28.

PROP. LXXXI. THEOR. "a
Madiae agatamae prima AB vna tantameoavpjg mop-

gnut rafla [man media BC, potentiajôlum com- 130g,
aurifierabili: axifiam toti AC, 63’ tupi tata ra-
tionale continent. ’q

Si negas: fit AB etiam mediae AD apom-
me prima. Ergo «arum; P AD,DB mediae en. 75’. le,
8: ADX D B p. Erit autem, vt antea,ADq
-i- DBq-(ACq -1-CBq) :: z ADX
DB - z AC X CB. Et quia ADq -I-’-°°*-24-l9.
DBq medium ’ cit, nec non ACq -i- CBqE ,Ègfêfiisî
rationalia autem font a. AD X DE 8: P z AC ,jhil’L" ’

X CB: medium fuporat medium rationaliï. æ. 27.

vna tamtam eun-
gruit rafla linga
media BC, potea-

u ’ tiajblum commen-
t I G- 1 flambai: axifianr
- . * inti AC, a? au!!!tout Medium continue. v i *

l Si- negas: fit AB etiam apotome feCunda .
mediae AD, id efl, fini: f AD, DE mediae En. 75. 10°
8: medium continentes. Ad p EF a pliceuir
’Rgl. EFG :ACq -l-ÇB q, 8: auferatu; Rgl.
: a AC XCB, vel EL z ’ ABiq.7’.,7°3’
Ad eaudem EF applicetur quoque Rgl. EFI

i i T r i z ADq

Q.E.-At. . . Io.n PROP. Lxxxn. THEOR. f-27-1o

- Mime 211mm-:151: B Ç D "me fitundaaAg
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A.B C D :ADq-FDBq’:
r; 7. 2. ’ ’ 8: eritle” 1 A!)’ En , x DE. Et quia
v- hyp- & AC, ÇBmediae e v

24" 19’ flint: erit ACq -l-0.16.108: . . . q cg med’um 0 a;cor. 24. F L ’ G 1 q t i
1° erit,8: FG p 76. Rurfus quia-ACXCB, 8:

x. ,3, 1°, bine ctiam HG medium cil: erit LG p 74. Sed
acon-.27. ’quia ACECB: erit 4’ACq 4- CBq non t z

1.0. AC X CB, id efi, EG non a: HG; 8: 0b id
en 1- 6o 8KFG non: " LG. Quare FG, LG funt p E.

1°’Ï°’ Proinde *FL efi apotome raffine FG. Simi-

;’7:’ Il: liter autem demonfirabimus, ciras: FLapoto-
’3 ’ ’ men reEiae FI. Q.E.Afl.

PROP. LXXXIII. THE 0 R;
V B C I ’ Maori AB vna tan-
A--l l l-D tu»: congruit rafla li-
ma B C , potantia incomrnaqlùrabili: exiflenr
inti AC.E9’aum tata finira: comptjtum quidam
en? imamat: quadratir A Cq -I- .CBq ragion-
Ie, quad autan: bi: [ab igfi: continetur a AC

x ce miam. I1.77510- I q Si negas: congruat BD. Ergo 1 AD æ
DE, 8: ADq -l-DBq p, 8:2. AD XDB me-

a. 7. 2. dium erit. Et quia ADq -l- DEq:8 z AD
" XDB-l-ABq, &Aqu-Iv-CBq: z ACX

CB-l-ABq: erit ADq -i- DBq -- (ACq 4*.-
CBq): z AD XDB - abAC )(dCB. Exgë
medium z AD XDB fupera it me ium a A ’.

EÏÏ’flf’xce rationaii a , Q. E. ,A à, . . .. . ..

. ” ’i i PROP.

ergo v E G mediumq

--v-



                                                                     

LIRE]: x. :91
PROP. LXXXIV. THEOR.

Ei AB, quae cum rationali medium intumpig, mon
fait, vna fautant magnait tafia .linaa BC, LXXXIH.
potantia incommenfilrabilir axiflenr toti AC,
87’ cum tata fatian: tohpofittm quidam ne:
infirma quadrati: ACq 4- CBq medium, quad
autan: bi: [ab infil- eontinetur a AC X CR
rationale. ’

Si nages: congru: quoque BD; Enr’
go I ADq Ai- DBq medium, 8: i-ADXq.73.19.
DE p erit. En quia, vt antea, ADq 4-.
DBq -- (ACq 4-CBq) z: z ADX DB---:
AC X CB z 9 p: medium ADq 4- DBq .9.fch.27.
fuperabit medium ACq -l- CBq rationali. Io. l
Q.E.Al., ’ i g V V 1.!o27.I°.

PROP. Lxxxv. THEOR.
Ei AB, quae mm media medium talma fa- Fig. pro?

ait. vna tantum congruit rafla lima B C, poteau un, s
tia incommenjùrabili: axiliane toti AC, Ü au"!
totafaeien: rampa Iam quidam ex ipjarum qua-
drati: A C q -i- B q mediam, quad autan: la:

fiab continetur a AC X CB madium, Ü ad.
hue incomenlürabiler compqfilo ex quadratix

ipjàram. A ’ aiSi negas: congruat etiam BD, ita v: AD
ŒDB, &medium z ADX DE non 2 media
ABq -I- DBq. F iant eadem, quae in propo-
iitione LXXXII; 8: fimili ratiche, ac ibi, de;
monfirabiçur, candem FLeIÏe apotomen duit.

rum FG,FI. Q.E."A à. a. 80.10.
r H ’l Ne. minera-
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DEFÏNITIONES TERTIAE. a:
r. Expofita rationali 8: apotoma, fi qui-

dem tata plus poiiit, quam congruens, qua-
(irato robine lineae fibi commenfurabilis Ion.
’gitudine; fitquc tata expofitae rationali lon-
gitudine commenfurabilis: vooetur * tapotera:

prima. a r n . 5a. Si ’vero congruens fit longitudine com.
menfurabilis expofitae rationali ;- 8: tata plus
poflit, quam oongruens, quadrato raflai: li»
neae fibi commenfurabilis longitudine: vo-

cetur apotom fimnda. i a
3. Quodfineutra fit longitudine comme.»

furabilis exPofitae rationali; 8: cota plus po?
fit, quam .congruens , quadrato reflue linette
libi commenfurabilis longiçuçiine: dicatur

apotoma tartia. I .4.. Rurfus fi tata plus poflit, quam con-
’ gmens,quadrato reflac lineae fibi incommen-

furabiiis longitudine: fi quidemtota fitlon.
gitudine commenfurabilis expofitae rationali,»

vocetur apotoma quarta. ’ , i
5. Si veto congruens, vocetur apotome

quinta; . , ’6. Quod iî neutra,dicatur apotamejixta. .

PROP. LXXXVI. PROBL.
Inuanire primant apotomen. . i
A 16. ’B 9.. Expofitaelrationali C

a. cor. 1. - C fiat z DF. lÇapiantur A
12m 3°’D F duo numen’ A, B que?

’ E drati, itn-vt A -- B n06
I4.cor.6.:o. . G- .fitquadratu5.& fiat" A:

A-B
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A - R :’ DFq: FEq. Dico, DE eiTe apom-

men optimum. ’
Nam quia DF z C: erit DF P. q Et quia

DFq ad E F q rationem numeri ad numerum,
fed non quadrati ad quadratum,hab’et: erit ’ [cm-"JO-

EF (EDF; &ergo erunt EF, DF P6, 8: DE
-apotome é erit. Sic autem a: a (DFq si: 74, 1°- ,.

FEq). Iam quia A: A-BzDFq: EFq.
erit conuertendo A: B:DFq: Gq . 8: oh
id ° G :wDFq ---’FEq) z DF. Ergo D5219; Ioàef

efl apotome prima ”. Q. E. F. un . q
PROP. LXXXVII. PROBL. .

Inuaniraferundarn apotomen. Fig: PmP-
Efiofitae p C-iil: S EF,8: exponantur nu- mxvnü

meri A, B quadrati, in: vtgA -- B non fit
quadrntus, 8: fiat A - B: A z EFq: FDq,
Erit DE aaotome facunda. ç -

Nam, quia EF Z C, erit EF p;8:,vt antea,
oflandemus, DE apotomen die, atque
(DFq--FEq ) g DF. Quare patet,rDE alise. a. der
apotomen facundam 9. Q. E. F. . terr. .

PROP. Lxxxvm. PROBL. ’
’* [menine tertiamsapolomen. 1

ï A l6. B ne Expon’anturpD,8:tres V
. x ,C 8.’ v: numeri A,B,Cnon’ 1134

i ..DF-*.*- hantes inter fa rationem
E-fil-ü-bG quadrati ad quadratum;

L A Vera ad A- B ha-
H - bene talent- rationEm.

Fiat C: ,Aqu: EGq, &AzBaEGq: , ...ç
en: E1? ækæotom. cerna. ;. . . .. a . .. .

. ’ â T 3 Nam
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a. 6. Io. A, :6. B n. Nam quia EGq ï” Dq:
n C 8. erit EG P. Hinc,quiaGF’ E’ EG;erunt EG,GFP 6,

E-F-r-l-"G ’8: EF erit " apotome. De-
: F A inde quia ex aequo: C: B

A. i H z :Dq: GFq, non erit GF
ç, 1°, 2D 4’. Similiter quia C: A :D q: ’E G q,

nec EGED. Sit autequ :EGq .. GFq,
Et quiaconuertendo A: A -- B z EGq: Hq,
erit Hid efi fi Equ - GFq) fîlfl’EG. Ex

l quibus omnibus aquitar, EF e e apotomen
xi gémi quai-tain 76. Q. E. F. w ,

PROP. LXXXIX. PROBL.

, 7. cor. u. D
Io.

u. 74,. m.

- Inuenira quartam apotomen. I Q
A 6. B Io. ’ Exponentur duo nu-

C a mari A, B tales, vt A
D---l F 4-8 ad neutrum ratio-

i E ’nem quadrati ad qua-
G---- dratum habeat. Ex-’

. poiitae P C fiat Z DF,8: A-l-B; B z BFq:
v FEq: erit DE quaefita,
8.641!!qu Quia enim DF p 4’ ail: erit 8: FE P "; 8:
in. 6. Io. 8: 0b id DF, FE orant P E ’. Erit ego DE 5

(d’alun apotome. Sit Gq::DFqT-FEq. I Et quia
h "f efl conuertendo. A-l- B : A :DFq: Gq: erit
a, 74, m G ideii J(DFq -- FEq) noni 70E. Ergo
7. 9. :o. ont apotome 3 quarta. Q. E.F.
êqqftef- . i PROP. xc. PROBL.

i ’ [menin quintaux apotbmen. I
Fig. prop. ï . Fxponantur duo numeriA,B, in vt A-I- B
Lxxx1x. ad neutrum habeat rationem quadraei ad qua-
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dratum. Expofitae P C fiat: EF, 8: B: A 4-
B:FEq.: FDq. Exit. DE quaefita. .

Quia enim, vt in praecedente, pater DE
apotomen cire, 8: V (BFq --FEq) non z
DF; E F autem z P C faEia dit oritDE apo- der
tome quinto ’. Q. E.F . A ’ b à". i

PROP. XCI. PROBL. i« Inuenirajèxtam apotomen. l, ’. . .
» ErponanturpD, &tres numeriA, B, C, taies .
vt nec» inter fe rationem numeri quadrati ad.
quadratum habeant, nec A adA- B eam bar
ben: rationem; 8:. fiatC:A: D q: EGq, 8:
Y: A: B :EGq: GFq: erit EF quaefita.
A Il... B s. C 1o. oflendetur enim; va,
D in prop. 88.1517 apom-

E l--*-G men,8:neeEG nec GF
I F a ipfi Dz aile. Sir au-
H... tem H:J(EGq-4GFq)Ç v Atquiîquumfit A:B:.: EGq: (il? q,

8: ergoconuertendoA : A 43 :EG :I-Iq :-
, peut etiam, mini aile-H idefi (EGq, -49. le.

GFCI)Î,EG* EÏSQEF erit ” apotome Texte. a. 6. def.

A .E.F.. I ("aQ Saboliaw. . ,A D C B Sed8:expeditihsfex dia:-
4-4-4--4 mm lineamm. inuentionem

bfienderelîcet. Si enim apeures! inuenire pri-
niam apoiomen: empannai:3 ex binis nominibusg. 49,810; ,
prima AB, coins mains nomen fi: AC. 8: fiat CD ’ I u
: CB. Ergo’ AC. CB .hoc cil AC, CE) [ont P E, a. :.def. feta «
&v’(ACq .--- CDq ) z AC, 8: AC expofitae ratio- .
mli:efi;&igitur ’iAD efi anatoxine prima. Si, I, (M

" A T 4. ’ militer terr.
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millrerôzreliquu apotomas inuehienius ces, que
(un: ex binis nominibns eiusdein ordinis expa-.
nemei.. I i ’ . » ’ ’
A PRÔP. XCH. THEOR.

Sijjaafia’lh A B tonfinaafnfjitb rali0nali A C
Ü anotoma prima AD: «refila linaafiiaiium A8

patent apotonia
1.74. Io. là Siti’pii ADcongtu’ené L
p.1. def. DG. Etgoa AG, GO
Nm (ont P 6, 8: AG Z" Pr’AC,& V(AGq--GDq )-

C B N K cetur Rgl. : à DGq’ in
n .1: ’ P DE q deficiens figura

Y - quadrata. Secet . hoc
.5 J O ipfam AH in partes AF,.

v. :8. la. i * v o FG. Ergo AF z ’ FG,
5’ 16’ 1°° ’ 8: 0b id AG 2E tam AF

R T M qUam FG. Quare taux
0’ 12- 10- AF quam FG î ° AC erit P’, 8: ergo Al, FK,

"i 63d°ff 6’ P enfant 6.. a Deindc quia DE 2: à EG: erunt
A: m 1°: DE, ne ïDG. Sed DG p non 2a AC: er-

go DE, EG,AC erunt P E, 8: ergo DH, EK,
n [en 22. media ’. Fiat quadmtum. LM :: A I, 8: au-

to. ’ feramr quadratum N0:FK,communem cum
toto angulum LPM habens. Eruntergo LM,

«r. 26. 6. NO ciron candem 7 diamantin KQP. Daim.
V- NOM-20 pta ergo reliqua figura, erit 8: ST quadratum-"a-
mm 18- nm, quia9 AF x se z ED:] z EGq» cm
z. -AF:EG:74EG:FG, 8: chia-æ A1. EK.FKs
idem, 55,8edfuntquoque4’êsa- LM,MN,NO. Quart

1°- MN (:2 L0) EX 20H, 8: proinde OK

I - : gnon).

«..mA-q - -



                                                                     

A . Guy-Ex  x.’j 19j
à gnom. VXY hFN’ô. Sed AK a: LM 4-;

-N0. nErgo A3 ü’ST à LNq. Deni-
que quia ALFK-p funt: ’erunt 8:, émue
illn polfunt, LP, PNp fi l Sed quia LÔu. fch. m,
EK medium non i ” NO, 8: propterea Io.  
L P non z a PN: eruntnLIK PN p 6311-65!
8: ergo LN id efl, v AB apotome erit. ”°’ m!

Q. E. Du , -’ ’
I PROP. XCIIIÉTHEOR. ,
Sifpaiium A8 contineatur [54h rationah’ ACFîg.pr0p.

Ü aprtoma jèmnda AD: "En lima flafla»: KG"-
AB poum mediae efi apotome prima. l n

Sil: enîimipfi 4D congruens DG. Ergo 39. 2L dei.  
AG,GD fun: p (:8: DG eflZAC, &V(AGq m"-
r-KGDq) z AG, 8: AG non z AC. Iam’fa-
Bis iisdem, quae in propofitione praeceden-
te: erittam AF.quamFG (A6, [Cd non
S V AC, ô: prame AF, AC arum: f) 6, item 1a i Io.  
FG, AC; & igitur’ A1, FK, &iîs «quam. te - 32.
LM, NO media emnt, a: L9, P N mediae; 1°-
Et quia AF: FG :- Al: FK: LM: NO,
AF Vero Z FG ’: erunt PL, PN mediaeh ,19- 1°«
e 5. Denique quam ob E6 t DG z p AC, 4 m 3°- -
fit EK p; &, v: antan, demoaftreturLO’:
EK: patet, L P,, PN rationale confinera.
Quare LN id efl V AB. exit mediae apotome ,
prima n. a Q.E. D. - I V- YS- W .

PROP. XCIV. THEOR.
Sijimtium A3 contineatuf fil!) rufianali AC

6’ apotomc terri; A D : «En linafiatium pa-

n»: mediae (fi chrquuday ,

. T 5 Nam



                                                                     

a. dei? l
tert.

z. confit. .
u. nib. 2,2;

19;

A: 19.1,

Fig; prop.
XClV.

.., tu. daï-
 tert.v

a. 2o. le.
a. fch. 22.

Io.
a. 19. IO-
7.10. Io.
g. confit.
c. 77. IQ- A

n . o;15:61;?

:9: Evcnfms ÉLÉMENT.

*   Nain âprimo, w: in
A EF G. praecedente propofi-

- i .t PN Je medias E.Deinde quia. DG Pefi
C B HI K non ZaAC, EG verg
,L N P z’DG;eruntEG.S Yfi Acpe, &EK’medium

à O» erit, &igitm" quoque

. . L0, Quare quumLP,  P N medium conti- R T M neant: erit LN id CE!
AB. mediae. apotome feepnda A. Q.E. D.
A PROP. xcv. THEOR.
. Sifimtium ABcontineatnrfub rationali AC;D

Ü apotoma quarta AD: refia’llinea. fiatimn
AB: patent minor (fi.

Sit enim DGcOngmens ipfi- AD :- 8: ennui
AG, GD p 6,eritque»AG î AC, fed DG non
E AC,necV(AGq-v 6D (1)2 AG. Con-
fimantur eadem quae in praecedentibus: 86
patet, Ali ’ eHe P, DK veto, mediurn E. 8:
IAF nonZ’F 6,81: ergo. AI non 2* FK. Sed
GAK :LP’q -l-PNq, &iDK :EK:
LO:LPXPN, 81 AI :LPq, &FK z
PNq. Quare-LB Œ- PN,’ & LPq-t-PNq cit
p, z LPXPN autem medium; 8: pro’mdeî,
LN igi cil-f AB miner. Q. E. D..

’ PROP. XCVI. THEOR.
Sïjlbatium AB tontiuam- fitb rationati AC

ü apotoma quinte AD: "En lima fpatàml

. V .. .   A3

titane, oflandetur, .LP,,
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A8 poteur gfl «par un» rationalî mdimn

’ 1 . un»: (fait. -

. Sit enim DG congruens ipfi AD; 8: orant ’
’v AG, GD p e, eritque en z Ac,,red Afin in dei
non z AC, 8: V (AGq -- GDq) non Z AG. rem
Confiru’sz’s iisdem, quae antea, eodem mo-

de ofiendetur, DK vel EK elfe p, AKve-
. r0 medium, 8: AI non z FK. Quare erit

LP æ PN, 8: LPq-î-PNq medium, 2 L?
XIPN veto P; &ob id LN id efly’ABL, r
quae " cum rationnai medium tomm efiîcim, 7g. la,

. Q; . E0 D. 8PROP. xCVIL THEOR.
Si flafla»: AB continuum fifi rationali Fig. prop.

AC 8’ apotoma fixta AD: rafla lima jin- XCIV’ -
Jim» AB- poum qfl, quae un: media mediuns ’ n

totum fiât. I
Sit itemm ipfi AD congruens DG: 8:

erunt" AG, GD ne, & ,I (AG-aGDq)u. 6. der.
non z A G, 8: nec AG nec GD î AC. tert.
Confimflis wiisdem , quae anteà ,- fimiliter - v ï. ï 5
demonflrabimus tam LP q -l- PNq, quam z
LP x EN cire.  mçdium 8: LE æ PN.
Sedpraeterea, quia AG non z E6, & en.
go AKPnoanK:’erît LPq-l- PNq non ï»
î z LP X PN. ErgoLN id efl; (ABo’Jqu;
efi en, quae cum media medium totum effi-

Do I ’ l t x.I79. I’
PROP.

» - x.-« A la
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mon). XCVIIL. THEOR.
A B a Quadralum apotomae a

A8 ad rationalem CD
applitatum ’latiludimm

CF finit apotomen pri-

mam. nn. ï SitenimBG ipfi A3
- 8 con ruens. Ergo AG,in. to. L 0 H L GBgfunt’J’ pE. Fiat

Rgl. CHvaGq, 8c Rg’l.KL : BGq. Er-
0.7.2. go.quiaCE.-:ABq, erit FL: ” a A6 X.

,. - 1 GB. BifecaFM in Nr,l& duc NO parallelam
ad CD; ac eritFO z NL z AGXGBa

a.fch.12.lo.Iam quia D M:A Gq-l- G B q efl p ’, erit
&16.10.CMPÂZCD. Et qèiaFL: z AG X GB

fi- 1°- medium 1’efimn’itFM p non î CD a. Porro

7’ à” .22 quia AGq-I-GBq. nonî’ a AGX GB, ideo-
3, 33,40, gus CL non ZFL: erit FM non: î CM. &
r.cor.27.ro.proinde FM, CM emnt p(, ac CF apoto»
ç Io. Io. me 4’ erit. Praeterea quum fit:-:-” CH, NL,
v- fén- 551m, ideoque 4-;- GK, NM, KM: erit CK

’ X KM :Nqu: à FMq. Sed quia CH
t KL, efi &CK: KM ê. Quant: V(CMq--

C F NKM

.8 3.18. Io. MFq) z CM 3.- Ergo CF et! apotome priè

PROP. XCIX. THEOR.
Fig prop. .Qm’a’m" "W" apotvmaeprimae AB ad

icvnuaièmalem CD applicqmm Iatitudinemfacù CF

” ’apoiofnenficûndnm. v if   i
a. 75. 8 la. Sit iterum BG congruens ipfiAB: f 8: arum

I 8 ’ .AG, GB mediaeE, &AGX 613p. Ergo
faflis

à

1

(

i



                                                                     

LIBER:m , 3m
(nais; quae in propof. puce. arum CH,
KL, CL media, Ted, NL, FL p; ideo.
que CM erit p n0n Z CD:. FM autemAg.,3, la,
p z CD. AReliqua autem vt fupra gitan-A» M. 1°,. .
dentur. Ergo CF efi apotome fecnnda. o
Q. E.,D. -o ’ PROP. C. THEOR. L

Quadratum mediae. [flamine apolomae AB Fig. prop.
ad raiinnalem CD applicatum latitudinem CF XCVHL

finit apotomzn urubu.
mais iisdem, quae antan z quaniam .P-u. 76. le.

AG, GB mediae E faut, 8: AG XGB me-
dium en, erunt CL 8: F L media, ideoque
erit tam CM, quam FM p non Z CD. &erunt
CM, F M p E. Ofienfis exgo’ reliquis. quae
in praecedentibus, patebit, CF effe apotomen

tertiam. Q. E. D. : .
PROP.. CI. THEOR.

Quadratum mon: AB ad rationahm CDFîg. 81mm.
qpplimtum Iatitudinm C F fuit apstomen XC V111.
quartant.

lisdem confinais: quia ’ KG Œ GB, 11.77.10.
8: AGq -*-GBq P, &AG X GB medium;
codem. mode, quo in rap. 98. patet,
efl’e CM Z CD,v8: CF apotome’n, 8: CKX
KMzâEMq , Ted, 0b 8A6 Œ G13, CK’.
non: KM, ideoque 5 J (CMq --- MFq)’ .
non E CM. Ergo CF en apotqme quarta. En I9. Io.

QED . n MPROP., CIL THEOR.
. Quadratum du: A B, qua: cum rationali

medium tonna (fait, ad rationqlm 64D up.

- Impala»:

8
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pinta»: latitudinzm. CF fait apotomn guim-

tam. .. : . Conflrùüis iisdem;
u. 78. Io.ân-------ë--4G quia’ AG, Œ GB, 8:

Ï N K M AGq-i-Gquedium,
8: AG X 6311,85;-
dem ratione ac ante:

8 . ’ oflendetur, efTeCM p
w - O H . nonZCD,fed FMp:

D E L (2D, &CF tapotement
quintam. Q. E. D. .

PROP. CUL THEOR.
Fig mon Quadratum du: A B, quae cum media m-

.dium totaux fiât. ad rationalem C D api
plicatum Iatitudinem CF finit apotomn-fixn
un. .8. .

æ. 79. m. Conflruàîsénimliisdem ; quia*AGæGB,
a: AGq an GBq, AG x en media, 8: ne

’ A X GB non SAGq -I- GBq:’ patet, vt antea.
9’33: 1°. CM, FM! cire p non S CD, at ne; reliquis

fimiliter vt aptes. oflanfis, CF sa: apotOmen

Imam. Q. E. D. I-’ ’ PROP.CIV.THEOR. .
Refia [inca AE, apennin: CF longitudiu cana

mnfirabilù, 811015: apotomevgfl, atqa: anime.

eadm. .n 8 A E B - Si: enim ipfi CFcongrm
t. 74. m -----l--- ans FD:ergo’ICD, DFpïE,

a l-É FmtEBrFDzzAE: (.F.tu; C n F -D Encergomszcozss:
’ 5.10. la. FD 3A5: 30175 8K grainés AB S C l) 131,5:
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EBtFD. a Quare AB, BE erunt p 4’, 8:, quine». [du 12.
CD 6 DF, erunt AB, BE p 6 36, ideoque IO-
AE apotome erit ’. Secundo quiné». B :z’l!’ m”
en :153; FD, & Permutando AB: EB z: 1°’ 1°’ *

CDzFD: fi ((GDq - CFq) En vel non S
CD,-°erif 42 a: v (ABq ... BE (1)2 val non’l” 15. la

t AB. Et fi CD E val non z expofitae ra-
tionali, erit ’ 8: A8 E vel non x eidem; nov-12.14.10-
non , fi D F S vel non z p expofitae, erit ’
DE z vel non z eidem. . Ergo cùiusiordinis
tapotome cil CF, eiusdemn efi ’ quoque aPO-a. dei (en.

tome AE. Q.E. D. a
PROP. CV. THEOR. -,

. Refin IinmÏ AE, mediae apotoma: CF tobPFig. prop.
’ mnfirabilir, Ü mediae agiotant: dl, aigu: ClV- v

enfin: radent. , ’ ’ 1F aflis iüdem, uào in prneCedente,’quiaflp.75.76.xo.

CI), DF funt magnée, fimiliter demonfira-
bitur, AB z C D, 8: AB, BE en: medias(1.7.24btb-&
Ergo AE en: mediae 5 a atome. Deinde. 11mm
quia CDq: CDXDF: on: DFzABtæ fis
BE: sABq: ABXB E, &e’rgo permu- . . ’
tando CBq: ABq r": CDX DF: ABXBE:
erit’CDXDFîABXBE. QUare 1,. m; un:
c1) x DF efi p vel medium, erit ë &ABx l I
BE (me! medium. Hinc patet I9, effe AEÇ. Ida. 12.
mediae apotomen eiusdem ordinîs; cuiusœû 10- cor-

: CF. Q. E. D. n 24-»PROP. CVI. THEOR.
flafla lima AE, minon’ CF commafiorabilü.

Ü W miner . 8.. - 1

Pian:
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1.77. i0; A E F B Fiant eadem. quae prias:
9.2. fch. I-*-- 8: quia CD. DF æ ", erunt

la ’°’ I l----: 8:9 AB, BE- æ. Et quo-
C F D niamCD’:DF.:AB: BF.,
ideoque CDq: DquaABq: BEq. &cnmpo.
nendo ac permutando CDq 4- BFq: AFq -i-

..2z.6. BquDFq: BEq;DFautemZBE: erit
* a CDq-l-DthABq-FBEq. Quare, quam
., (ch, a, CDq 4-0Fq fit p a erit 8: ABq 4- BFq P ’fl

10. Denique quia vt in praec. Pater cire CD x
’ DFZABXBE, &CÜXDF medium "cil:

a. cor. 24.. efl 8: ABXBE medium à. Ergo AE minofl
1°- efl. Q. E. D.

. dlitqr. A v ’» .Sit minon A E B. Dg.
h ’16 F G co,B minorem elfe. n

B

A11 expofitam ratio-
nalem CD applicetur Rgl.

peut. ne An E H CE :Aq. Ent maque. P
, CFapotOme quarta. F lat

R31. FHqu. Igitmj. quia A Z B, erit CE
v.cor.’9.10.î8 FH» 8l CF Z5 FG.- . Hinc FÇi erit 4
z. 10. Io. apotome quarta, 8:! F H : B exit; ” minon; ’
a. 104.10. Q.E.D. ’ F

n95 19’ PROP. ÇVÏI.THEOR.
A E B Rcüa [inca AE comme!»
- w F- fitraôili: ci CF, quae «un;

, 1-- rationali media»: totum (fli-
C F D cit, (7’ cum rationali 81ne-
dium totum (fichu: çll.

a Confirufiis iisdem, quae antes, fimiliter de;
monflnbilmrAB: RE : CD: DF, 8: ABq 4-

. l I V 3E0
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BEq Z CDq 44DFq, 8: A3 XBE ECD X
D F. Iam C CDq -l-DFq en: medium, &CD 3.73. Io.
x DF p, 8: en eeDF. Ergo Anee r BEN-ml. Je.
&ABq-i-BEq efi’ medium,..8:AB X B E p " I°’
ideoque AE elf cum rationali medium totumf’ ML 2*

efficieng C. Q. E. D. l v. 12.
’ 11:7". laFaâis iisdem, quae in demonflratione al-

fera praecedentis, erit CF apotomeq’ quinton). 102. Io.
xdquue 76 8: FG. Hinc, 0b FE p, erit Wh :04. 1°.
F H :13 cum rationalî medium totum effi-

ciens 4’. Q. F. D. 111.96. Io.
, PROP. cvm. THEOR.

Refia [inca AE,:ommquùmbilz’: tiC F, quae Fig. 91-09, .
cum media medium talant (fifi, Ü ipjà mm me- -Cvu.
div "radium totum «mon: dt

Conflruüis iisdem quae fupra, erit iterum
ÀB: 232m; DF, &AB-q-FBEq z CDq
f.*- BFq, 8: ABXBEZCD X DF. Iam "’79- 1°-
CD es DF. a: CDq -*- DFq medium, &
CD X DF medium, 8: C D XD-F non Z
CDq -FDFq. Ergo AB -æ BE ’58: tam a.2.fch.xo.
ABq -!- BEq quam A8 X RE medium la, 11,0-
6: ABq 4- BEq non z v AB x RE, ideo-9’ ch- 24v
que AE efi °’ cum medio medium totum 7’ 14:10.

efficiens. Q. E. D.
PROP. , CIX. THEOR.

’Madia BD de rationali BC detrafi’a, rifla

lima, quae reliquat)! [initiant EC poltfiI vna
ex dauba: irrationaübwfit, ne] apotome, val

miner. ’V . Eprfîta



                                                                     

’ ô. 2L Io.

a. 23. IO.’

Ç. 74. 10.

a. 92. 10.

9. 95. Io.

Fig. .prop.
praec.

306 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

Il Expofita enim"? FG..
B E fiat Rgl. GH r; BC, 8:

Rgl. 6K :: BD. Ergo
LH:ÆC,&GHE
f: GK medium. Quare
erit FH P E FG,8:FK

G L A D C f) ’monzFG,rideoque
FI-I,FK p E, ac 0b id KH apotome Ë, 8: ipfi
congruens FK. Iam fi fit M (FHq --FKq)
(FI-I, erit KH apotome prima,8: " yl HL: -
VEC apotome. Sinon fit J (FI-1:; wFKq)
(PH, erit KH apotome quarta, ideoque 9

E C minor. Q.E.D. I
PRO P. ,CX. THEOR. . ’

Rationali BD de media BC deirafi’o, aliaé
dune irratioaaïe: fiant, ne! mediae apotomepri-
ma,vel mm rationali media": totam qfiïciem.

Canin-nais iisdem, quae prias, erit FH p
non î FG, 8: F K p i FG. Eruht ergo

ÈRE!

a iterum FH, FK p e, 8: KH apotome

1.93. 10.

x. 96. 10.:

Fig. prop.
ClX.

erit, ipfigue congruens FK. Iam fi fuerity’

(FHq-eFKq) z FH: erit KH apotome
fecunda, 8: VLH id efi J E C mediae 8 apom-
me prima.. Si fuerit V (FHq --- FK q) non-
ZFH: erit KH apotome quintal, 8: ergo J.
E C erit * cum rationali medium totam effi-
ciens. Q. E. D.

t PRORCXLTHEOK
Mafia BD de medio’BC detrafio, quodfit in-

commeqlùrabile toti, rrliguae duae irrarionalrf
V fiant, ne! mediae apotomejècunda,vel cum media

media"; torum (flâna
Quia

wkÀ-L .4. A A; . A.’
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Quia enim GH non E FL, erit FH non

z FK. Quare FH, FK emntp E, 8:
ergo erit FH apotome, 8: ipfi congruens
KF. Nuncfif (FHq w- FKq) z FH:
quia FI-I, FK non z A FG, erit KH apotozla. 23. Io.
me tertia, 8: bine J LH id ef’t V EC me."’94-’1°-

diae F apotome fecunda. Si V. (F Hq ...
FKq) non (FI-I: erit KHapotome fexta,
ideoque V ECvcum inedio .medium rotang

efficiens à Q. E. D. v. 97. Io.
PROP. CX.II.I THEOR. f t

dpotome AB.,aon dl cade": quae ex binis,

miaibar.

A CD,8: fiat Rgl. C E z A78
- G, Ë Bq. Ergo D E erit 5 ope-E. 98. 10.

tome prima. Sit ipfi con-. » ’
gruens EF. Ergo DF, FE

0 a l ’ P E’:&DFXCD.SBÔo.1.defi
quia AB etiam ponitur ex binis nominibusz. tert.
erit DE ex binis nominibus * prima. Sit eius "’61- 1°.

mains nomen DG. Ergo e DG, GE p e, 5:9: defi
A DG zen. Hinc cm r DF z ne, .3: «11:10,

go 1’ FG Z D138: F G p ". Verum quia DFè. cor. 16.
non z FE, eritFG non 9): FE, 8: hinc erunt Io.
F6, FE p E, acGE apotome x erit. SedMCh-m-m:
efi quoque GE P. Q. E. A. . 4” I4" 13’

Corollarima. A x8 7* . ’
Apotome, 8: quae îpfam confequnntur, (prop.

75.76. 77.78.79.) irrationales, neque mediae ne-
que inter fe eaedem (ont. Quadratum enim, quad
a media fit, ad rationaleîn applicarum, latitudinale:
fuit rationnera Quod astem ab apotoma firent!

2 8 l’ano-

Si negas: exponatur P

D A *1-:ËB
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rationalem apptiwum, larirndînem flapi: apom-
mun primam; quod fira medxae apomme prima,
àpotomen reconduit; 8: fic Jcinceps (px-op. zoo.
101. 102.103.) Quoniam ignur d’un": latitudi-
nes différant mm a prima mm inter fare ; a prima
quidam,quod in: rarionaüs fit, inter f: veto, qnod
ordine non fin: eaedem : manifefium cil, 8: ipfas
hasce irrationales inter fe differentes efie.

Et quaniam oflpnfum efl, apommen non
candem, quae ex binis nominibus; 8: quadra.
quidem ap’oæmae 8: «rom, quae fequunnn api).
10men, ad rationalem applicata, latitudines tacet:
aporomas; quadra: veto en", quae ex binis no-
minibus efl, 8: banc faquenn’um, ad rationalem
applicàtn facerelatimdines, quae ex binis nomi-
nibus (prop. 61. 62--- 66.): ergo nase 1541m
quae ’fequumur apotomen, 8: quae fequuntur eam
quae ex binis nominibus en, inter le divertie erunt,
ira v: omnes irntiontles fin: numero tredecim.
1. Merlin. 2. Quo: ex binis nominibu. 3&4:
«a: bini: mediis prima. 4. Q4: ex [finir mediis fi-
çanda. 5.Maior. 6. Rational: ac Indium patent.
7. Bine media. pour". 8. Apamne. 9. Mafia:
apotome prima. Io.MeJineapotomefichda. ILMi-
nar. 12. Cam rationali mednm tonna (fiaient
13. Cam media media»: tu"; «fiaient.

PROP. CXIII. THEOR.
Quadrant»: ra.

MAL... B tianali: A,ad la"!
quae ne béni: ne»

H ............... k miaïhmBC appliv
G palma, latitudznem

EF, fait apotoma, tain: aomina comm-
firabilia final nominibus C D, D B d’un,
ex Mai: nominibw. 87’ in «de»: raflant;
Ü adlm: apotonn EF,quac fit, tandem halle!

. ordinant,

X.-.. à
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ordinant, que»! au, B.C quae m.
migibur, k ’ I ’ l -

  Sit enim etîam BD x G» : Aq. Ergoflpfm, .6;
BC: DB:G.: EF, ideoque Gr EF. Fiat
EH :6, Quare-CR: BD: FIE: EF, 8:; di-
uidendo-CDciDBzaHF: FE. ’FiatHFrFE «  
: FK: KE. Efi agui-1K: KF:"- FK: KE un. 5.
:HÏFzIFE::CD.: DE. Iam CBq» ’
Z * DBq. e41 & 14in K’Fq. Et quo-«.37. Io.
nîam 5 HKq z 1(qu HKiz- RE, erit HKZ K’  , p.2..cor.2o.

ideoquexôzï. HE Z EK. Et quia BD XI HE 6.
z Aq cfi p, nec non BD 9?: erit HE p "46’ la
z m), &ob me: Ex p 2 au ac FK z CD a. 3- 24- 1°-
DeiddequîaCD n e D3,erit&ë Ex e KE,L&” 1° 1°-

çLIch. Io.
ergo FK. K-E enmt 9.6,. 8; RFE erit apoto- Io
me. Sed CI) mains ei’l nomeh ipfius C 84.74, 10.3;
Iam fiV (CBq-BEq ).î vé! non 201),th
31 yl «FKq -. ’KEq) Z val nonî FK9; 8: fi 9.19 1°-
CD fumât  ive! mm 2 p expofime,  erit &"m’wïù
E’KîWelnonZeitjem; atquefi DE Z val n
mon î aident p, erït&EK Z velxnon-z eidem.
Ergo F E apntome erit; cuîus nominal FK. KE
commenfurabilia funt nominibus Ci); DE
oins 8m. Q.E.D.,

PR O P. CX IV. THÉ 05R.
Quadratum rationnât A, ad apotomen BD

appnz’patum, laritudingam’ Ki-Lflztit Iam ’, quae

a: binirtnonrinihwt min: mm trimmerfitrao
bifiafïmt apotomae BD nominibur BC,CD Ü à!
tuaient. rutionr; 6’ Mime quai: ex finir-homini-
bar fit KîI-I cumin hum ordinal, garent ipjà

BD apatam’. 32:..«4 .   U4

, V3 Nam 
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L NamquîaDC con»
’ B..-..L--1C gruens efi ipfi BD,
1.74.10- * erunt PBC. c0 pe.. K . * Fiat chûzA ç

- G â crit- BC X 6?),1- 2L i0-  ac ideo GPAZ BC, ac praeterea C3: BD?
p.16. 6o, : KH: G, ideoque KH   ’ G. Ponatur
1514- 5. KEzG: ergo KE p z BC, & CB:’BD

:HK: KE, 8c conuertendo igitur BC:
2.10. 6.. CDzKl-I: HF.. Fiat KH; HE: EHF:
"-19-5- FE. lgitur KF: FH:’KH: HE:.-
’r-N’chJo-HFÆlzzsc: CD. Hinc Mer EH, &

’°’ 1(qu FHq :CKF: FE, &ergo KFz’FE,
g. 2. cor.m6. hinc sans z r un 8c Kszpcv, &-
0.10.10. Proindç etiava H DE CD 9. A Quum et:
7- 60h 16-go fintKF, FH p E: erit KH x ex binis

1°. . a a ç I Dnommlbus uae en nt 1 fins BD nomxm-
0.12.1081 ’ q l z PreineiuSdobus BC, (3D, &in eadem ratione. Denique:
ç. rch.12.cpatet, fi J(B(lq n CDq) z vel non z I
Io&,10.BC, erre a: 4» ,1 (KFq L. FHq): me;
1° non Z KF, &fi BC, CD fuerint (vel mon

:017- ÏO’ z expofîtae p. fore &KF, FH i Ve! non i
du 15- 1°  î adam p; & ergo mKH cire ex binis no-
... dpf. rec’minibus eiusdem ordinis, calus efl apotom

être". Bu. Q.E.D. .
O

PROP. CXV. THEOR.
Si lbatium cantineatur [ab apotomà AB Ü en

CD quae çx*lgini: numinifm, min: E,
, E D commnyùnxbilia fimt nommibu: AF, F8
apuromae AB. Ü in «de!» manne: nfia lima

Gfiaazium puna: a]! rationalii.  

. y I , f Exponamr
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TW;

un

.H-n-r nw.

L 1,13. ER X. . su
.4 B F Exponatur p H,  (H E D &fiatCDXKL

.K W : Hq. Apoto-t L; M ’merergo efl "ëKL,a.I13. xo.
G H cuius nomina KM,

  .. ML Z CE, ED 8:in eadem ratione. Efl ergo AF’: FB 21313.11. 5.
KM: MLx, & permutando AF: KM z:
FBï ML, &- ergo 7: A13:- KL: AF:KM;7.19.5.
Et quia 8 c E, E D z ipfis A F, FB. ideoque a. 13m

&-AFEË KNL: erit A3 KL. Hinchz. Io,
quiàAB: K’L z AB X CD: KLX, Gué-(ï). Io.
z Gq -.. Hg]: erit âqu Hg? a; oh iduG 931. la. 12.

. Q. E. D... .
PROP. CXVI. THEO R.

A media A ïhfinitae irrationale! fiant ,3 57’

nulle: aliqui antecedentium, efl enim,

A Exponatur p 8,8: Êt-Cq (
23------ , 2.1i 54 B. Erit ergo 93 (ch. 2L
C---- Cq ca,& ipfa, C sa, neque 1o.
D------- vlli haE’cenus éommemora-
tarum cadem. Nullius enim antecedentium
quadratum ad p applicatum latitudinem facit
mediam.   Rurfus fit D (1:8 X C: & erit
iterum. 9 D ca, nulfi tamen- antecedentium
cadem; quia nullius earundem quadratumad
p ap licatum talem.’ facit latitudinem., qua-hm (lem.

  lis e C. Similiter 8: eodem ondine in infi-
nitum protraEfo manifefium efl, a media in-

’ finitas irrationales fieri, nulli antecedentium

ensdem. . Q: E. D. .
V 4 PROP.



                                                                     

3:: EVCLIDIS ELEM. L. x.

PROP. CXVII. THEO R.
B A Propryftumfit nabi: Mende",

  in quadrati: figuri; niiqulttrugn
AC .laferi ABw inwmmeqfùrabio
lem (fil: Inngitudine; A ’

I Si ’negaszfitACï AB. Ergo
E. -H-. F habebit AC ad AH rationem nu- 

x. 5. Io. g. -, mari * ad numerum. Habeat
À- 35’- 7- quam EF ad G; & fini: EF, G
X . minimi in data ratione. Non ergo mitas erit
u. 14. s. EF : quia, quum AC   A B, foret vnitas P ma-

ior quamnumerusfi EFvnitas effet. Quare
EF numerus fit nèceflè efl. Et quia A C q:

’-1-°°’-3°-ABq’:EF’:G’. &A’Cq: Î z ABq; erit
266K 111’8’ EF’:’G’,&ergoEF’efl°par,& EF par’.

:6.de Iam quia EF,Gminimifuntin data rations, 8:
2,2111] 29, ergo interfe primi; EF autem par eût nec]uit

9- G’par efÏe 3G enim ôta; vtmmque EF, G idem 
numerus z metiretur. Ergo G erit impair Ve-.
mm ipfius E F paris dimidium fit E H: &erit

9.11. g. EVF ’: e ail-12:”- z G’, ideoque Gz :’ a
t 7- un. 1. E H2, &G Par. Erat autcm idem G& impur.

Q. E. A.

. dm". . .Si dicas AC EABzfintrurfus EF,G numeri-
minimi in ratinne AC :AB . &erunt ergo REG

r. 24. 7, primi inter [a 1’. Iam nequitG elfe mitas. N un
quia ACq : ABq:EF’: 63.311!qu z ABq:
fi G effet mitas. foret EF ’ z: z, quod fieri ne
quit. Sed quia G efl numerus, &EF 3 : z G’ :

.- 14, 8. . unmerus ” metietur numerum E F, 8: ideo
EF ac G non erunt primi inter fa. Ermt
autel); primi luta: faY Q.E.A.

EVCLQ
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irla- A
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d il. "3:;E’VCLII DIS.
ELEMENT-ORVM-

LIBER x1f

DÉFINITIONES.
LSolidam efl, quod longitudinem 6: Iatîtue

dinem 8: craflimdinem habet.
z.Svlidi autem termina: cfl fuperficies.
3. Refia lima ad plana»: "51mn efl, quando

ad raflas omnes linons, quae ipfam contin-
gunt 81 in fubiefio plane iacent, macs angw
los efficiat.

4. Plana»: ad planant rufian: efl, quando
reEIae lineaej quae communi planorum’ haie-

ni ad macs angulos & in vno plane ducuntur, , .
alteri plana ad angulos re&os fixerint.

s. Refi’ae lingue ad planum inclinafio-efl,’
quando a fublimi termîno reflue filins lineae
ad planum aEh perpendiculari, apunüo E180"
ad terminum lineae,qui cit in piano. rafla li-
nea iunüa fuerit, angùlus nempe acutus, qui
innéia lineà 8: infiflente continetur.

6. Plani ad mon». intlinatio efi ’ànguîus

acums mais limais contentus, quae ad refloi
angulos communi planqmm feŒoni ad vnum
ipfius punûum in vtroque planez-nm 4h--

cuntur. . i ’ * v7; Plana»: mi pluma» fadât" intfinari (K4
citur nique alleram ad altmm, quando 5:8!

V s incli-



                                                                     

3:4 EVCLIDIS E-LEMENT.

inclinationem anguli inter fe fuerint «qu.

les. I a ’8. Plamparallela funt, quae inter le non

contieniunt.’ i9. Similer figura: jblida: funt, quae fimili-
bus planis ac multitudineaequalibus confl-
nentur. I

10. deqaalervcro Üfimiles figura: jblidac
funt, quae. fimilibus planis, multitudine fimul

I &magnitudine aequalibus, continentura
- 1 I. Solida: angula: efl-plurium, quam. dua-

mm, linearum, quae fefe contingant, & non
in eadem fint fuperficie, ad omnes lineas me.
dinatio. Aliler. Solidus angulus cit, qui
pluribus, quam duo’bus, planis angulis, in
codem non iacentibùs plana, atque ad amum
punflnm confiitutîs, comprehenditur.

1 z. Pyrami: efi figura folida planis com-
rehenfa, quae ab vno plana ad vnum Pun-

m coanCuitur. *1;. Prgfma efi figura folida planisîcom-
rehenfa, quorum aduerfa duo aequalia &

Enülianparallela funt, reliqua veto parallelo-
gramma.

" 14.. Sphaera cit figura-Ëquidem ’compre-
henfa, quum circa maqentem diametrum fe-
miçirculus conuertitur, doneo ,in eundem ’
locum,. a que moueri coeperat. rurfus re-

. . .fiituatur. . .15. Axi: veto fihaemeïefi manens, illa
rafla linea, cirez quam femicirculns con-

l nerntur... . .- w al 16. Cm



                                                                     

z

aussi: x1. 23:5
1.6. Centra»! autemjjobam: cit idem illud,

l quod 8: lemicirculi. -
1 x7. Diamrter vero filmera: efi rafla linea
î . quaedam par centrum duaa, 8: ex vtraquo

e a fphaerae fixperficie terminata.
- 18. Cana: efi figura guident comprehenfa,

quum reflanguli trianguli manente vno latere
00mm, . quael’circa reâum- angulum funt,
triangulum ipfum conuertitur, ’ dônec. in
eundem 10mm, a quo moueri coeperat,

l rurfus reflituatur. Verum’ fi mamans mais
linea aequalis fuerit reliquo lateri,quod cir-
ca reüum angulum conuertitur, cana: ortho-
gonia: erit: fi veto minon amblygoniur: & fi

maior. oxyganiar, - .l9. Axi: autem rani efl manens illa re-
fis linea, circa quam trianguàum connota

k titur.r zo.’BafiJ vero circulas a conuerfa refis ’
’ linea defcriptus. ’

’ A :1. Cylindra: efl figura comprebenfaqunn-
do refianguli parallelogrammi manente vna
latere corum, quae circa reaum angulumfunt,
parallelogrammum ipfum conuertitur, donec
in eundem locum, a que moueri coepent,

surfas. reliibuatur. . vr 22. Axa vero cylindri efl: mamans illare- ,
8:2 lima circa quam parallalogrammumrconà
uertitur.

23. Bafirautem funt circuli, quia duo-
bus: ex aduerfecircumaïfis htenbu; defcri-

buutur. Ç il I..’ a. Sïznîle:



                                                                     

316 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

24. Siuile: muiÜcylindri fiant, quem 8c
axes &bafium dîametri proportionales funt.

1.5. Cuba: efi figura fonda, fax quadra ’

aequalibus contenta. A v
26. Tctranmm cil figura folida, quatuor

triangulis aequalibus &,aequilaœris compre-

henfa. - l dz 7 .Ofiatdrum cf! figura folidapûo triangu- a
lis aequ’alibus 8: aequiâatevis comprehenfa.

:3. Dadecaedrazn eût figura folida, quae
duodecim Pentagonis aequalibus 8: maquilla
taris &aequiangulis continetur.

:9. [admirant cil figura folida, quae vi-
giuti’ triangulis aequalibus à; aequilateris

comprehenditur. ’ ’ a
r’ 3°.Parallrlepipeëam cf: figura folida,fex

Phnis,quorqm que ex aduerfo paralldafuné,

contenta. -* 31. Solide figm infilida figura dicitur
infiribi, quindo omnes anguli figurae infini;
pue conflituuntur Vel in angulis, vel in lute-
ribus, .vel darique in gluis figurae, cui
(cribitur. ’ s - -» ’

* 32. &lida figura fallût figura: vicîŒm
f circumfifibi didmrrquande vel anguli, val

latex-a vel denique plana lignine circumfa-ia
, pue tangunt omnes angulos figuras, circnm

quam deforibintr. . .- -
* A X I O M A.

Auguîi folidi; qui Tub aeque multis aequa-
Iîb’us ac eodèm ordine dfitis angulis planis

contiueutur, aequales unt: a

i ’ a i. PRO P.
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LIBERXI. ’ 311
- v PROF. I. THEOR.
- Refiatlineae ARC par: quaniam non q! "in
[alliage plana DE, quaedam vero infiblimi.

Si enim fieri poteflr, fit pars

C .D AB mp1ano D E, pars B C au-
N tem extra. a Iam, quia omnis

E relia in da’to plant) in direûum

. a continuari potefi ’, fit BF in
dire-811m ipfi AB, in plant) DE». Ergo ra;
au: A B F. A B C fegmentum commune B A
habebunt. Q. E. A5. l

PROP. Il. THEOR.
A Si daae reflue linette AB,CD

G no. Item, 0mm triangulam DER
in vna plana tonfiflit

1.8i A DER non fitin vno
piano : erit pars laïus; valut EFG,in alio plano;
quam reliquat; idquue refiarum ED, EB
vniuscuiusuis pars erit in plana fubieÉÏO,

Pars in fablimi. Q. E.A 7. - *
z. Ergo quumEDÆB fint in codemplano,

CDautem fit’l in plane, in que efl ED, & AB
in plane 7 illo,in que efl E8: nacelle ell, v:

N AB,CD fini: fin eDdem plano. Q. E.D.

PRO P. Il]. THEOR.’
Si duo plana AB, BCfi: inui-

tem firent: commuai! 1mm».
fifiio DE efl liman rafla.

Si enimlînea»DB,in qua la-

: na le inuicem fccant, non fit
re&a : duCatur a punao B ad!)

m

payoit. I.

P. 12. Il. L

C iaaùemficent, in amüntpln:

afin.



                                                                     

3.1. poli. I.

e. 12. 18.1.

m- ’ EVCLIDIS ÉLÉMENT:

in flanc ABq alia refla Ë REIS, in plane
auteur. BC reflet BF D;’& reûa B F1)
cum mêla B ED fpatium comprehendet:
Q; E. A ’.

i .PRO.P.IV..T.HEOR.
Si "fia .linea E F dan-ï

A C bu: refit: lierai: AB. CD,
G H je inaicem fêtanlibar, in

5 ID. E B marnani jèdione E ad.

ê- 4. r.
a. 26.1.

refit): angala: irfillat.
etiam daBo per ipjà: AB,: Ci) plana ad racla:

augulorerit. ’ *Survour AE:EB:CE :ED, 8: iun-d
gantur AD, CB, 8: per E ducatur impla-
no ACBD vtcunque rafla .GE H, 8: a quo- ’
ais punûo F in fublkmi ducautur reüae 1’ A;

FG, FD, FE, FH, F C; Iam quia in Ais
AED, CEB efl Ê.AD-.:CB, &angÆAD

h :tEBC: erit * in Ais .AEG, HEB latus

9. 8.x.

a. 3. def.

1:.

AG z HB, 8: G E a EH. Praeterea-
quum in Ais AEF, BEF fit ë FA 2
EB, 8: in .Ais FED, FEC Pari ratio.
ne ’êFD : FC ;. erit in Aîs AzFD, BEC-

ang. FAD : 9 FBC. HiucobAG :-
HB, &FAzFB, erit ë F.G,: F11;
0b id in Ais GEF, HFE erunt 9 anguli ad
Eaequales, id efl: real. Simîliter iolfendi-
tu: EF ad cames alias raflas in lano AÇBD
Fer E duüas- angulos refilas effiîere. . Er-
go l F E plane par AB, CDadreazos angulos

93.- Q. .5- Dç. . i
PROP.
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PROP.’V. THEOR. .
A » Si rebïà lima A8 tribu: "re-
’. C F m:1mu, BC, BD, BE, fifi

tangeniibw, in commum’ fiâm-

B ne B ad refit): angulo: infiflat:
ne! Ulm: reflue linga: BC, BD,

B E in. vna piano "Mit. 0Si fieri Poteflflînt BD,BE quidam in fubie-  
8:0 plane, BC vero in fublimi. Planum par
AB, 13C producatur, donec fubieâum fecçt 2
in x 1’683 BF. Iam quia AB ipfis BD, BE fldlx’æ Il. - 
reâos infifiit, erit eadem ad planum fub1;6-’

au"! 1’883 A. ideoque ipfi EF, quàe etianE m M 4.
piano fubieâo efl, ad reflum F angulum 1nfi-"’ 3. ’1’ ’

flet. Sed Ponitur quoque mg. ABC retins.
Ergo ang.ABF: ARC. Sed hi anguli fuutk
in eodem plana er AB, B C. Ergo totus
ABF aequalis dg Parti ARC. Q. E.A.

. PROP. VI.THE0R.
. A - C Si dans reflue Iineae AB, CD

aident plana ad refit): angulor
fuzrint, paraIIcla: erunt flafla

B D "fine Iineae AB, CD.
Infifiant AB, CD fubieüo.

Plandîn punais B, D. Inn-
E &ae BD ducaturin codem pla-

no perpendicularis DE , quae fiat: AB, &x
iungantur BE, AE, AD. Et quia AB efi ad»
planum fubiçûum rafla-z erunt ang.ABD,ABEz
’reûi ’. Similiter ang. CDB, CDE reüî erunt. ..3.def. Il.

Quum itague ang.ABD :ËBDE, 8: AB :32. Io. ax. I.

. D E,

w MU
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A DE, & BD communis: erit
I ADzaBE. ErgoinAis

. à BAEDAEerit ang. ABEz”
B D E DA; ideoque ED A raflas
- erit. Sunt autem ô: ang. ÉDC,

EDB mai. Ergo reflète CD,
E DA,DB emmi 9 in vno plane.

ç. 5. in Sed. AB dt in codem plana ’, in quo faut
2. Il. DA, DE. Ergo AB, CD funt in eodem

Plana. Quare, quum ang. AB D, CDB
1.48,1; retli fint, ipfae AB, CD parallelae 7 finit.

Q. E. D... ht PROP. VILTHEOR.
A E B Si duae "fiat: liman:
’ AB, CD parallelae fiat;

G fimantur amena in vtra-
C F D que ipjàrum quaeh’bet pun-

» fia E, F: quaediâïapun-
fia coniungit rafla [inca in aodem cum paral-

lzlir plana erit.  
- Si fieri potefi, fifi refiaEGinn fublimi.

A Ducatur par eam planum vtcuhque , quod
a. 3. il. facabit planum fubiefium in re&3"EF. E1"

9°!-n.-en:

go duae regina EF. E GF fpntium congre-

hendent. Q. E.A. aPROP. VIH. THEOR.
Si flamant dime rafla: lima: AB, CD par-

nHeIae, atqu: alun: canna A13 plana "alitai fit
ad "au: angulw: Ü relique (ID quoque aident
philo ad n80: angulnï erit. 1

Infiflant AB, CD plane flibieâo in punais
B. D. langatur BD.- r ErgoAB, BD, DC

erunt



                                                                     

LIBHER Kif 3:1
A C émiât 9 ih vnb 151mo. Duca- 9- 7. 11.;
A turin fubieûo plane ipfi BD ad
I rafles DE, & fiat :AB, iun-.

B D ganturque AD,AE, EB. Quû
. . A8 re&a efi àd fuBiecÏ’cum Pla-

Ê num z erunt ang. ABD, ARE te-
. au. sed mg. Alan-4403W- 3- der-
: z mais: Ergo (DE erit reâus. Et quia DE w 21 1’ I
au: &BD èommunis,&àng. EDBzABD: ’ 9a "

prit B E" :AD. Hinc in Ais DAE, E AB"- 4- I: v
erit ang. EDA * z ARE : iteâo. Sed 8:8. 8- I.
mg. EDB reâus cil. .Ergo la EDIefl àd pla- p.4. ri.  ’

nua; par B D, DA rafla. - Iam quia in piano  
par. BD, DA funt ipfae A B 7, B D: pater, C D 7, 2, n.
in eqdem plane faire. [taque (Si ang. ED C
raflas x’erit. Sed 82 ang. C D B reéius,erat.
Ergô’ le Cl) cf! ad planum fubieaum’ rafla.

Q. E. D; ’ ’ 1PROF; 1x; .THEOR.  . V
’ ’ Quae A B, c D

I H , I B eider" reflue lineaa, 
E G F EF flint parallelae,
z jèd non in ’eodem

. C K D cum. Ma plaao, m’a»;
[inter fi parallelae fiat.

Sume in EF punâum G, ex qup ducad EF
in” plano’per AB, EF petpendiçularemGI-I,

in plane autem par EF, (3D perpendicularem
GK.   Quia ergo ang. EGH, EGK real flint:
érit’EF au planum pe’r. HG, G K rafla. Ita-t, 4. .11. I
queaA B. Cl) ad idem planum reüaev’erunt, t 8. Il.

ideoque c paraflelae. Q. E;D. i   (’6’ n’

a X . PR OP.
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9.9; u.

t. 8. tu

u. 12. 1.8:
2. Il.

A. confit;
- 04.4.11.

342:. EVCLlDISaELE’MENT.

PROP. x. THEOR. V
B Si dîme reflue linga; fifi

tangente: AB,BC dùàb’û: r:-
IÀ D .’ mir Iinti: fifi ,ta’ngmtibuiDE,’

E F fmt parallelae, non au.
tem in godent plana : fila:

. a .- . agqualt: «agada: ABC,’DEF

D I F continebunt. .
Sume AE: DE, & 3C: EF, & iunge

AD, En, CF, AC, DF. Ergo emmi: n A D, ,.
CF aequales & parallclae ipfi BE, l&ide*ov
AD, CF "Inter fa aequa’les 8: parallelaeet erunt.
anre a; AC z v DF, & ang. ABc:uiEFg’

Q. E. D. . - ’PROP. XI.  PROBL. . A
d data purifia A infiin-i

mi ad fibieifum planant
V perpendicularem "flan: fi-

mandatera

A G ,

B .a! In fubieûo plana duc

H C I

E

ytcuane feaam BC, 8c ab
A ad BC a demitte per-

  I l . D endicularem AD. Si
AI) ad planum fubie m perpendicularis ’efl :
faâum iam erit propofitum; Sin miaust
duc ex D in rubican) plano ad BC perpen-
dicularemDE,ad quam in Plane EDA ex A4.
flamine perpendiCularem AF. Haec cri;

defiderata. «Nam in fubieflo plano ducatur par F îpfi
BÇ parallela GH. I Et quia A langgBDAÆDE
mai funt, ideoque-BC in planum EDA F à;



                                                                     

V

W L»! B EI’R’ X1. «323D

&aîefl: erit & GH ad iidem phùum "283*-
reâa, a& ergo mg. GFA 5 ’reEhls. Sed cita; in
adam ang. DFA.A reflua Ergo rafla AF
feu ad planum fubieÊcum-F Perpmdi’ctüari’s.

PROF-«KIL PROBL.
.Bl Datolpîan’o, a pu’nfi’o A,

quad in ipjà datant ’efl, ad
* a ’ ’ rafla: angulo: raflant Iiœarn

. tonfiituèïe;

Intellîgatur- punaum B

fublime , a que ad
. Planum agatur ° perpendiCuÏaris B C, & huièo. ü. in
parallela * A1) dueatur, quae erit Piano dater. 3h r.

11283 9-. Q, E. R. V I ç. 8, "H;
PROP;XII-I-. THEOR.’ 4 D ’

a AC   ..Datoplano apunËo A,qüodk
-’ V , in ipjb igfl, dam: fèfiàe lima: A8;

- AC ad rafla: angultn "on toqfli- . - - v
maniai ab adam pain. . . 4 .

Si enim A B, C -fimul éffenî

k v l perpendiculares piano A: duao
per RA, AC plane, qltod planum A fe-
ta": vin reËta DAE, forent mg; BAI) 8: v
C AD tram, ideoque aequales; pafs .& to*-é-. à. Été »

mm; Q.E.A.   r L n.
PROP. XÏV; THÉOR-

ï zddquae plana "on, .EF («idem mâta lima

2AB (a payanditalarâr, tu parallflla,

X2 Si
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.Sli negaSc pone in; produ-
flafe feèarein refis G H , in
qua fumto punao K, iunge
KA, KB. Erg!) KABeî’it triant

.gulum. Et quia A78 cit in phi
num ID. H. perpen’diculafis, in

’ . ’ uo (luth efi AKçwerit-T-ang.
nædefinUBAK mans? Simuiter mg. A13K mans

un. sa, aux". .. . w;PROP.XV.Tl-IEÇ)R. E
Si d’un rafla: fiant PIB,

BC magenta: dallant
refit? liftai! DE, EF

l tangmibw fin: parfilant,
. .- A H non cumin aoMpfanàî

a 8? quae par traqfinaiplma. AC, DE
parallela mut. k , , .a "Duc enim ex B in planant DF perpendi-
eularemBG,&perG îpfi parallelam HG,

9.3.deiu-îpfi EF vero parallelam 6K. Rem ergo i9
mut Mg. BGH,BGK. Et quia AB,BC ipfis

,5, 9. n. GH,HK funtîâparallelae: erunt 8: mg. 63A.
a. 29. I. .GBC reflN’. LErgo GB ad planum AC adam
"dt-IL "rafla erit, & hmç plana AC. DF gant
’- 14JI’ pafallela fi E. D. 4

" D v ’ " PROP.’XVI.’ THEOR.. .
B Si d’un plana panifiait: AB.

F ’ DCDal) aliquo plana EFGH
K ficmrur: cumulant! ipjôrum

a. fifiùma F5«Gflfiwzfim

D pendulas. S.
. Ç 1

l1.
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I si "911 mm B’Fdldam momifia: alîCubi
connement. vt m K., Sed; quia reaa- EFK
efl in 95913110, A8: erit, 8cv punaum K iræ! I"
plana. AB. Simjljten idem K un, & in ’ ’
plane. CD.. Ergo, plana AB,, CI), Préau;
(in conuenient,; neq ergo parallelafl çmt’;y,3.dèf.u.

ébattra hyP-. i a y v
PROP.; XVIIL THEOR. 4.

i G l Si du: "Radium: AB,CD
a paradait) planât GH, KL, MM

fêtentur, in eadem ration: na.
bun;ur(AE: EB,:CFE Il).

lupgant’ur AÏÎ, ED,, Aï).

Oecurrat autem AD piano KL,
in 0, 8K iunganmr .0 E, 0 E.

E1720. quia plana. parallelaKL",
MN a, planoEODB feeantur: emm’EO, BD a. 15. u,
Parallelaie, Eàdem ratione OF,DAC parallelae
orant; Ergo AE:,Elir.’ A0 a CD:,” CF: v. 2. 6.

F1); D... ’ lPR0.P., XYIII. THEO R..
F Si tafia. lima AB.. plana

’ ’iK A10 alitai CD fit ad rafla: au-
? "i la: .17 67 omnia quae par

E. G - 54W"! AB. traflfeunt plana
H B . ’ EF. aident plana 4.CD ad

’ . 2280: angulo: "fait. ,
Sic pianotant CD,.EF-con1munis feEÆiq re-

flaEBG.& est ains pananquonis-H in plâho
EF ducatur-ipfi GE perpendicularis HK.ilami
quia-& mg. ABH mans: cit; au: I AE:-31km r.

4 x 3 KHsz. 1.



                                                                     

3,5, EVCLIDIS ELEMENT.
’ V F ’ KH parallelae; a &’ bine

3, g. "a K A o KH erit 9 ad planum 0D
" . f" ”’ a reEta. Sedfliœm 8: de re-

.E ’ liquis oflendetur, quaeyt- H 4 Br. * EH in piano EF ad ipfaçn
- ’ E6 perpendiculares ducî

poflunt. Ergo planum EF plano C D r64
a 4, (la; au!!! i erit- SimilitervdemonfirabimuS, quoti-

11.. uisaliud planum par A); quam planq CAB
«am. En (LED. .

PRO-ÏzXlxn. THEOR?
B Si duo plqnwfi inuitefifi:

" En. v - mutin AB, B.C plana aliqli
: AC, fiat ad raflas angulux:

i - 4 ï gomnmais,» jèüio BD
. C cidemplam A. C. ad: raflas
. . . . , .. angqlo; * .Si negas: duc ex inD planq quideniAB and

AD perpendicqlarem DE, in, plane, autem BC’

1 perpendicularem DE ad DC. Sun: mm
AD, BC, communes. héliums planorum, AB.
BC cum philo AC. Ergo duae reflae ED,.

a. 4,.» a; ’FD aâ angulos re&os*confiitutae. emnt’pla-

11-, ne AC ab Yno. Punûo D 8c ah vna patte,

a. 13- m. Q. au, J i APROP.;XX, THEOR.. ; -
n . . si filidw angulai- A
’ a , tribu: .angali; pla-

. ’ "a BAQCADÆAD
a A contineatur: duo quili-
Î " v C bat CAD, BAD "lia

, que BAC maigre: fiat, Mmquacfymfi.

à a . x.
-Æn- D" 4
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ÇajÏ l. Si ang. BAC, CAD,BÛ;ÂDaequaIes

faut»: euidens efl Propofitio.
Ca]: z. Sed fi mon fint aequales: fit et»

mm maximus BAC, In plano par RA, AC
fiatang. BAD BÆAE. &’capîtg:un AE:
AB. 8: pet-E ducatur-neüa feeans ipfas- AB,
AC in B, C, 8K iungàntur BD, DC. Erit
ergo in Aie BAI), BAE bafis BD : F BE.l4-4-kI.
Et-quia KIL-h- DC,’ D BC, qrîtDCÏD EC,y.2o. 1L
8: ergo in Ais ADC, AEC ang. DAC )..’.E.5’. 2x. a.
EAC. Quare, DAC 4g- BAL) à ’r B1.Açc.f’?5-1*-

Q.E.D’ A I 1 2.4. ax.1.
PROP., xx1. THEOR.

D I Omni: filia’u: angulm.

Afub "noyau: 91W" qw
BAT a tuer reflua Mg?!" plamI continuum

In reEfis enim, angulos planas BAC, CAB;
DAB continentibus, fumtis quibusuis- punaiii.
B, C, D,iunganturBC, CD, DE Quia ergo
(olidus ang, B, continetau; [ab 3 Blanis ang.
ARC. ABD,.DBC: erunt ang. ABC-t-ABDigrzo- I!-

. DDBC, Eadem, ratione in folido mg. q .
- cran; BCA-i-ACD ë son, 8c Monde mg» i

D ’erunt: CDAl-i- AD E), C DE. ErgoAB C
2-1- ABU-k-BÇA-l-ACD-æ- orna-Ana
.àDBc-I- BCD -ac on, mette. meeting: x.
Sont autan], mg. ’AB C -:t- A B D 4- B C A 4-.
aco 4- CDA 4- ADB 4- BAC a, CAD, eh
DAB:’6,re&is. Ergoang; BAC -i,- CAB
-1-DAB«4 mais. Q, E. D. Max. x.

, X4, PROP.
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PROP. XXII, THEOR.ËAÆ
A 0  D Fa .K.

Si fin! in:,anguli plani A B C, E, 1-1,:
quorumdun rzliquo finit maioruquomodatunque
fimti; tontinant autan: ipfin "Hue liman: 
flaqua!" AB. BC,’-DE, EF, GH, HK: 

’ ’ fieri potefl, ut ex ü: AC, DF, GK, qui

".4. 1.

9:24. I.  
Z- 2°; tr
434:1. I.

rafla: aequaln. coniungunt, triangulum mufli-

tuaçnr. x.00]: LSi mg.ABC: E: H: ’érit " AC
:MDF :GK,ideoque  duae quaeuis ipfarum
terfia’maicires erunt, vt ergo exipfis hangar
hlm confiitüi queat. Q. E. D.

Ca]? a. Si raediEIi anguli non fuerint ac;
quales inter q: fiat ang.CBL:E, &BL;-.. 
AE: ’&.iungantur AL, L C. Efl itaque CL:
:h” DF, CL -l- AC ) 76 AL. Iam qui:
ang. E 4- ABC ) H, &E: CBL, patet
eflè 4’ ang.LBA   H, ideoque AL ) ’L
GK.’ Ergo -DF 4- AC  3L   6K;
Similiter oflendentur AC -l-GK ) DF, 6:
DF 4- GK ) AC; Quum itaque ipfa-

’ A   rum AC, DF, GK«duae quaeuis tertia fin:

.. Il
maiores: triangulum "- ex üsdem confirai

poltefl. Q1 E.D. -
"l’ami
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PROP. XXIII. PROBL. U ,   (Exiribu: anguligplani: ABC, DEF, GHK,

quorumîduo reliant»: unt main": quomodocunx

que filma; filidum angulum conflitutre: opor-   .
te! i’autem tm angulo: quatuor "Bi: eflî

minorer. . 4 ’R

47a L

vA. n a G h ’ K .
Abfc’mde aequales RA. BC,ED, E F, HG.  

HK, & iunge AC, DF, GK, ex quibus con.
lh’uflALMNitLVt LM:AC,&MN:; ’
DF,. & L N : GK, quod femper * fieri ., 22, u,
poterit. Dein A0 L N circumfcribe 3.5. 4.
circulqu 8: eius plane ex centroQ ad 33805 l
angulos conflitue V reûam, in qua cape 7-12- Il.

QR: & BM’Ë.fCh.47.In
R N. Faûum erit. a kPrimo demonflrabimus, fempcr-efiè- A8

a L Q. - - . ’Cafi l. Cadat centrum Q intra-A LM N.
Iam fi non fit A8 ) QL z erit AB :QLaut
( QL, a Sit AB z QL. lunge QM, QN,
Quia ergo BC:AB:: L: QM, & a ACmconQr.
:LM: erit ang. B: LQM. Similituçsdt I
patet,e(Te ang.E:MQN,&ang.I-I::LQN. M ’
Ergo erit B-l- E 4-1-1 :LQM -l-MQN-F

X 5 LQN

A
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LE! E-H
AD GKa 2, [du LQN: ” 4. wifis; *oontsa,hypoth.efin.. Sit .

15.1. I vero AB( QI... Cape Q0 :QB: AB,

Q. z. 6.

1.4.61 h
x. I4. 5-
3.25. L

v- al; h

8: iunge 0 P. Eric ergo O.L:PM,&QO.;
OL:QP: FM. Quare’ 0P,- LM exilât
parallelae, 8: ergo in aequiangulis A LM Q.
OPQ erit ’ QL: LM : Q0: OP. SedQL a Q0. Ergo, LM a ào P. Quia igl-
tur 8; AC a 0P, erit À mg. B ë OQP. Ea-
demaratione ang. E a MQN, 8: H ) LQN.
Ergp erit B 45- E 4- H a 4 mais; contra

a h . Igitur-quia A3 neç:neqanL.: exit

A aux, - . ,

fi’diças AB :QL: enim DEzEF: A3
:QLzQMr-QN. ideoqueDE-I-EF
:MNzDF.  Q.E..A F. SidimsAB(
’LQ: erunt DE-i- EF ( DF. Q. E. A".

l Erg!) AB’aLQ. a I -
Ca]:



                                                                     

’ 3. Sit centrum, Q extra A LMN. Iam
ï fi digits AB.; LQ: erit ang. B LQMÀ-S. la

6c H:LQN. Ergo. B 4- H :MQNzê.
En; contra- hyp. Si dîcas A3 A QL: fac
:AB,,&.QP;B.C, Q8: HK, & inn-
ge OP, OS." Ergo.QO:QP:QS, 8:
in Cafu 1. daemfiovnfirabitur L M ) 0 P, 8: LN
Q OS. Ergo AC ) OP, &GKQO S, & ang.

..B A ) 0 QP. & ang. H ) OQS. Fiat mg. 1.45.];

l , OQTzH, OQY: B, :QV;QD,& iubgamsur OV,0T, TV. Erit itaquè ’
v. 0v. z AC:LM, &OT:G-K z LN.’-4: la»
Sed quia mg. ROQkVOQ, 8: SOQ ) TOQ:

. erit- POT vel MLN Q VOT, ê: hincÂMNzÆq, 1.
) VT, ideoque DE ). VT. Quum autem
QV :ED 8: QT: EF, erit mg. E ) A

. VQT,id efi E )’. B 4-. H; contra hya
.. .pothefin. .ItaqueBA )LIQ. a a . .
I Secundo dico, mg. folidumR efïe ex tfibus

planis B, E,»H conflitubum. . enim QR
I plano circuli regs efizaerunt-ang». RQL, RQMu ’
A , RQN mai. Sunt aimai aequalesLQ,MQ,

NQ. Ergof RL.;RM.Q:. RN. Et quia,
QRq
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Qq’: A341: erit ’ LR z, AB, 8;, aga,
M z BC, atque, 0b. ML: AC, ang.

LRM z B. Endem ratione. mg. LRN r.
HA. 8,: ang. MRN z E. Quare ex tribus
finis B, E.,. H Minimum c3: fondus angu-

o- 7.. Il. L

4 R
us. R. Q. E. F.

PROP.. XXIV. THEOR..
. ’ B G Sijblidum parallzli:

A A- ’ plana) tontinant," on»
H pofitan ipfiuf plana 89’

c E «avala: Siparallelo-
k grainma finit.-

D t. Namaquia planaannelaB H, CF [si
m15- "« centurapïanorACîn ’s AB,BC: emnt* .

AB, CD parallelae. Similîter qui: plana AF,
B E parallela Imam à piano A C: arum: Ë
M). B G panllelae. ErgolAC eü Pgr. Si-
nfiliter oflcndihlr, teliquavplana AF,HE,BE

’ EH,F C 8ch Pgra. Q. E. D.- *
. z. lungantur AG. DE. Quia AB, BG

,. g. la. u. ipfisDC, CE fantparallehe; .efl mg. A366:

..v « D C E.

QRq :5 ABq -- LQq... ac 0b iÂ’QRq, .17...
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DCE. Sed A3 aCri-Da fi BG F130 r. 34. x.A AGB’:DEC. & igitùrPgr. EH":P’gè. CF. «

Simnliter portendetur Pgr. AC :HE,’& fgr. T

AFzzBE. Q.E.D. . ;
f A ’ .9ch .È: qui: oflçnfum dt, mg. ABG: DCE. 8: f

A B: 8.9 z DE : CE : puretJequianghk en":
oppofitÂ. 8: lutera cil-mm aequaîes mgulos propor-

tîonaün habére. ideoque miam Emilia ’effe. A

PROP. XXV’. THEOR.

1 . B . M, . W. ’
T V- G. F 5°

A Q.-.A.EH.’NU Za. . P filafi Il’ -ÎK-L ID Q.
’ . Si 16511132» paralklepipedum ABÇDpÏanv E?

finet!" omofiti: plana AG, C Hparallelo: erit
Ut ba]?! AELK M blfn EH-D Lita jblia’ufn
ABFL adfilidum EMCD:- -
’ Produc enim AH vtrînque,. 8: pane w fi

EH aequales quotcunque HN.".NO, &ip I A
àequales AF, PQ quotub, &ComPle Pgra
(2mm, DN, N3, 8: deaPT, Axa-m, N2. .
Iam quia. QP :7. FA z AE gai: ïPgè. mm. x.
:: PKzAL, 8: Pgr. PI:PB:BE. Erit
quoque Pgr.TQ’.:’ VP à 6A. Ergo .friâba.3à3!ù
plana folidorum PT, AV, E6 ti’ibus plafiig
aequantur. Sed triatfibùs oppefitië’ aeqhanÊ

fur. -Erg’or’ «Midi P T); AVy-E 4b IO- 5071

. ’ i - , ’a, * 1!-
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" ’Mzhv. .65 F....c.: A
ACE -HVYNZ

.Gv-P . ,041.4 .KM.L.’ JDJ’MWS’

lia faut. Simiüter qfiendetur trial folida OY,
L N C , H F aequaliaheîfe. Ergq bafis Q L aeque

multiplex eflbafis ALac folidum TE folidi
a GE ; &eadem ratione bafis 0L aeque eÎt mul-

Ëplex bafis HL ac folidum OF folidi HF.
orro fi bafis QL Q (COL: efi 8: 9 folia

.Iûum TE e: ( folido OF. Quafe vt bafià
sa à. dei: AL efi ad bafin HLx ita folidum G E ad foli-

dam .HFzI Q.E. D. I I91109. xxvt. PROBL. I
, V ’ Âd datant flfiam’ li:

neam AB Ü ad dama

purifiant A da-
lem angulumjôlidum cana

fiitum. . l ’ .
Sint DCE, ECF , F CD

a anguli Plani’folidum G

continentes. Ex quouis
’ . . . , punâoFinereEh CF de:

à I1. a. mîtte in planumECD perpendiCularequ F6, .
qhae ipfi occutrat in G, 81 iunge CG.- Dein
fac ang. BAH z ECD,’&ang. B A KzE C G).
&AK z CG; àtque’ ex K plana BAH erige

rets

A to ahguîù [blîdu C arqua!



                                                                     

LIIÈËRJKI. 335
perpendicularem "Q KL, quam fac :2 GF, &a. 12. u. ’

junge AL. Dieu faüum. aNam fiat A8 :CE; 8K îungantur KB,,BL, I
GE, EF. A IE1: quia matie KL, GFplanis BAH.
EÇD perpendiculares funt: ,erunt ang. AKL,
RKL, CGF, ËGF mai.- Dein quia KA :
Go, sa A8 :, CE, & àhg. BAK 2 ECG:

xexjit ’ 8K : EG. Sed KL : GF. Br-.. 4.1:.
o .AL z" CF,& ÈL:* EF; ne

1nde mg. BAL la à ECF. Similiçer,fum-p,g, 1.,
ta AH 1*: CD 51 innElis HK, HL, DG,
DE ofiendemtls "ang, LAI-1.:- FCD. Èr-
gotres ang. Plani BAH, BAL, LAI-I an-
guli folidi A tribus Ëlanis ECD, ECF,
F CD folidiCaeqù’antur. Bine mg. folidus

A:7C. AQ.E.F. .. PROP. vau. PROBL. A
1H .. .M..F .ÂJnm

v L " E "au lineaB c a A A3 ’ dam
A G jblîdoparà

, K ’ I Q A allelepipb-
do CD fimilz Ü [militer pqfitum filma
paralltltpipedum de cribere. A n

Fae 3 angulo f0 ide C à A, in vt angulo 3. 26. m

7. ail-1h

’GCE :KAB, 8: mg. FCE:H A B,*& àng.
GCF z K AH. Dein fac EC: CG: f B Ain. n. a.
Ach GC: CF :KA: AH, à: comple Pgn
A B H, ac folidum A L. . Q Y

Etenimï Pgr. K3 m (3E, 8K P813 KhHIN r. defiô.
GF, &, quia ex ae ùo EC:.CFzBA: AH, 8:ch
PngBH m Êrgo 8c tria fèliqun Pgra’ A " 1*

HL;
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q.fth.z4,n.HL, LÉ, LK m ” tribus reliqnis DF,
&21.6.DE, DG. Quarede. ALm9PPdo un.

à. 9. def.n.Q; E. 1D. .

3.14.," i3. :ADEH,’ & Pgr. AC:”BE.& Pgr. se

L10.def. :0 H: Prifma GCFËDA z.A Prifmatî
Il.

i

r - .

y

v i A 53.!: :.K.Di::.MC: edeLMsafiBC, 8: ergo A.

PROP. YXVIIL’TI-IEOR.

v. . Si filidum parafie-
v G . Iapipedum A B’ plana
F C D E F jttelur par

H 5 l? l. qiagonaln CF ,. DE
appofitqmm planorurh:

E ° A filidum AB ab
plana CDEF Infzriam ficabitur.

Quia enim AGCF: ’ A CFB,& A ADE

CFBHDE. Q.E.D.
’ Scbalium.

,. . Prifmata vero effe illas dans dimidîas page:
dei A.B.’patet ex 2.... Ill.&fchol. mangera:
ça, quod (par 16.1 1.) planum CFED parallélogralh-

muni en. . Confiat itague, priflm niangnlai-eùp
bafin habens dimidium .efl’e parafieiepipedi aequè

3168m] eadem bafiGE confinai, .vel in bafi’Ajl
A bafis triangularis idupla.

PROP. X XIX. THEO R.
- Solida paraIIeIepipeda A8 , A C in codent

fief AD seringue altitudine, guarani infiflnk
infime: AE, AF, GH, (il, KL, KM, DE,
D C m tilde!" n85: Iinei: El, LC- dollarantur,

in!" fi fut aequalia. 5 I A
Quia KB & KG flint Pgra.& inde LB z:

LKM
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w." LlîMz’BDC, n8d.8.t.

L M B C non Pgr. EM: EIHC.Ë-35- L-
F I Eadem ratione A AEF

. A i z . : GHI. EH autem* .
Pgr. LA : sa, «SU-24» II-

K D Pgr. MA:CG. Er-
G go Prifma AEFMLK. .A v :rPrifm. GHI 0B D.” la dei.

Hinc addito communi folido AKDGHFMB. 11’
cota PPda AB, AC aeiqualia arum. Q.

E. D. .PROP. XXX. -THEOR.

’ lSoIida parulie-
N M Iepipeda A’BEH,

ABDGin (radera A ...
bafi leadtmque al-

e titudine , quorum
linga: irgfifienu: in

einiem linei: re-

; . - r» Hi: non coûocan-
tin, inter fi acaualia fiat. i A A

Producantur enim DF,MG, 1H, E0, ’vi:
fe inuicem .feçent in lit, L, N, & iungantur a
îKA. LP, OÇ,ANB. - Ergoi’pd. ABEHztç 249- Il.
ABNK : e ABDG. Q. E. D,
l ÈROP. mu. THEOR. ’ . 2
. 301Mo - parallaltpipda AB, CD, quae in
acqualibwijùnt bafiàu: AE, [CE 8’ tadem ahi-

fldine, inter maniée. - ’ ’ A
,- 6...... .’ L1 ç.....

.14 . ï h
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L
G 30,.IM

Cqfi 1 . Sintin-
QIfifienteslinèae A.

K
E

G, RE! HI)A N

° A HG

À IF ’CM,DF, N0,PQ
P ad refilas angulds

bafibus AE, CF, 8: fit ang.PFN 1* HEK,
NF z KE, 8: FP z EH. Erit ergo Pgr.

a. 1. def. 6. CF: 8m.) ’ Pgro AE. Eadem ratione quia
v altitudincs N0, KL aeaàiales, 8c ang. ONF,

ONC , LKE, LKA tec funt: prit l’gr.ND
:&m ipfi KB, & Pgr. (:0: &m AL.
Quare 8: relique. Pgra reliquis aequalîa 8: fi-

1. 10.def. milia erunt, & 38° PPd. C D z T ipfi AB.

n. Q.E.D.

M z1 .G B 0 D TL .A H a. P YN r a AK. En R fxsiï CajÏ 1.81m iterum infiflentes perpendicu-
’ lares, Ted ang. PFN non : HEK. Produc
- NF in Q, & fac ang. QFR : HEK, & FQ

r..- HE,& FR à EK, & comple Pgr. QR ac
qui: 1. folidumTR. Frigo erit de. TR *’ : deo

AB. Produc PF, 8R, quae conueniant in V,&
peeruç igfi PV parallelarnQX,quam produc,
donec produflae CP occurrat in Y, 45: com:-
ple deà TV, 1?, quorum. haïes fun: Pgra

VQ,
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VQ, PQ. Iam dea TV, TR, bandem’baa
fin TE habentia, ac ualia 1P flint; (3: hinc9.29. 11-.
rpd. TV .1: AB. Êed quia Pgr. FX :705- 35- 1-
F8 :L W AE :: a CF: en: PgrgFX: F Y si mm
CE; FY. Atqui de. TV: :TP z» ng.:’:yp’ ,
Ex: FY, nec noand.CDtn TE:Pgr.CF: l 5’ I i
FY. v Ergo deàtv; TE :de.CD: .TP. a
Quare PPd. TV z NI), ideoque P136: CI) 39- Si

a AB. Q. E. D5 ï i i I A .G I M , . Z;
L 30 . D-

A 2 1V CÀ X 5: P
. V , H. 1K T E w N’ v F ;Un]: 3. Non fint infiflentes AG, RE, HI, KL,.

CM, PZ, FD, NO perpendiCulares Bafibus.
. Duc a punais B, I, G, L, D, Z, M. O ad bafes

..perpendicularesBQ, 1R,GS, LT. DV. 2X, MY.
OW, 8: iunge ST, QR, TQ, R8, XV, YW, YX,
VW. . Erit ergo de. MV: V GQ. Atq’uiv. «tu,
led.CD:’MV,&de.AB:5GQ. Ergo praec.
de. CD:AB. Q. E. D et 29. val

C*" Scbol.ltaque Parallelepipeda aequalîa AB,CD 3° n’
aequalium bafium aeque aira funt. Namtfi al-
terius A B altitudo maior effet: nia ipfius AjB
pars capi poirer Caeque aira ipfi CD, 0re: pars Ppüi
’AB z deo Ergo dea AB, CD inaequalia

.foirlent.

1 .1 Relîqùitafns aembnflration’em LeGQrifaFÜe,
i ..aàdder... saunage enim ben dtqonlhamm

calus feenndi.
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PROP. IXXXÎI. THEOR. A v
Sonda parallalepipzda AB, CD, qu’a: m-

du): 11::me altitudinem , inter fi finit ut bayé:
AECE

B. n K’ 42’254haï-Va c G Hn 4s. I. Applicetur au F G 4Pgr. EH z i A];
4,31. u. 8: compleatur P â. DH : z AB. Quia
q. 25. Il-alltem totum Pp . CK recamr piano DG: i

ce. n v d.’ DH val A13 ad de. on
fient bais; FH vel AE ad bafin CF. Q.

E. D. *’ Selve]. Hinc parallelepipedornm taquinant
quad minorent bafin haber, minci-cm babel altitu-

, dînera. Non enim candem; quia fié de macquâ-
lia enim: nec maiorem; quia fic pars illius dei
relique aeqnealtn endem mlior, Bu potiori (ont!!!

codent mains erit. .
PROP. XXXIII. THEOR.:

- Similia filida parai.
a P Illepiptda AB, CD in!"

fifimt in triplicata ra-
H "fion: homologorum lat:-

. tu»: AE, CF.
A. ’ A ln pralinais AË,HE,

à i K GE cape EK:C’F,L ELzFN, EM:-17R.
x Complq Pgr. KL, 8:

.- .. de. K0. hm qui:
. . . ’ )

1,1

5 â? H



                                                                     

minant: XI. .. à...
de. AB NCD, ideoque 5 (mg. AEH ;s.9.def.n.
CF N : erit mg, KEL :CFN, fac pzopteregî &1.def.6..
Pgr. KL r: & m ’- CN. ’, Eaâem ratianeï’diè-Gîfl-

Pgr. 1m: A) mais; muer: :4 m DE; L La?”
Quonigm. ergo. 6: trin reliun nga frilius ré
liquis maquai-a 8: fimjlia ï Tant: erit de. K0 u. (ch. 24.
:27 a; KGB. complePgnHKf. 8: faedea "-
ne. FL,. eiusdem. altitudinis. ne cum hmm-dei".
AB. ESquia’AEz. CF" a: EI-sz’ EN :1

E6: FR: erit AE:. EK:HE:. ELSGE:
EM. Efi veto" AE: 13K: AH: H K;’&F, 16..
HE A Il." 2:. KL, 81.5533; EM:: "PE î. l
KM. QuueAI-L: HK: HK: KL:.PE:
Porto AH: HK :’de. A8: Pp.d.y.3., Il. ,
BK;&HK:KL:*’ de. 8K; PL; &PEz; ;

z;- PpôL PL z. K0. EŒQ,dea. AE, .
BK,PL, K0, ideoque AB: K0 ..-. i (Amande:
8K) 3:(AH:HK)1:(AE:.EK)1::(AE: if- M
CF.) 3-. QgEo;D.- ’ .

Chrollnrim. . . . ».Hinc, fi quatuor. l’eau linea’el diminue pic?
ordonniez. fuerint, cit. vt prima ad campant,

un folidum’ parallelepipèdum, quodilï fit a pri.
ma, ad folidum, a. recundn;fimile r& fimiliterdew
Êriptum g. ù

PROP.. XXXIV. THEDR. - r
Aeqnqlinmfolîdomn parallclegipedorum AB,

CD fifi: AE, CFfunt "hymne proporlionalw I
wimdinbus.AG,..cx-1;. Et gamin jàüdorum; a
parallclepipedorum AB, CD bajè: AE, ÇFfiugè
neiprou proportîtmale: altitudinibu: A G, C H,
en interfifimt aequafia.

". a I a Y 3’ ce]:a):



                                                                     

nichai.
Il]; . .

æ. Eh. 32.

Il.

9* à? 11- *
q. 1. 6. ’-

71 Il.u. 6’132.

111.

l 9.9.5: ’e

34: EVCLIDIS ELEMENT.

’ a): a. iSiinfifienÀ
K A . tes: me... 1A6, En;
. . ce 1K. No, CH, L’M;
1 ’ E" - FD, PQ funt-bafibua

’ AE, ’ CF perpendicu.

lares. - i -EM:. I. Si Ppâ.
AB- 2 CD, & bàfis

i AE::CF: erit&àlt.
A6 :- WCH. ErgoAE: ÇFECHzAG.

P Sin autem alterutra ba.
, I- -fis ’AE) -altera CF:

quia tune altitude AG-ni’i’CH, cape CR

i: A6, &pomple de. SC. 113m quia.
AE:-CD:- eritAB.: CS-..:CD:.CS. Sed
’AB:CS:1-AE: CF. 8: CD: C.S a a
Pgr. CM: Pgr.RL: (CH: CR:CH:z
AG. Quare itemm cit AE:. CE :CHa
4.5.; Q: 15-122

. flip. a. SitIAE: CFzCHz A6. . Iam
fi bafis CF: erit 8: AG :CH, ideoque
de. AB.: ” CD. Si veto AE) CF: clic
(SI-1D " AS. Pane rurfus CR :AG, 8:
œmplede. CS. ErgQAEz-CFSCH: CR.
Sèd AE: CF: 9 AE: CS, &CH: CRïv:’*

CM: RL: CCD: C8. iErgO. AB: CS
z CD.: C8. Igiûur imam A3 CD.9. a v. « - - - ’

ce;
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.Cafi 2. Si infi-flentcs

AG, EB, CH &c. bafi-
bus AE, CF non funt Per-

  a Pendiculares: demitte,xx..nn..u.
in bafes perpendiculafes
GK, BS, 0T, KV, HW,

1l- M D1 ’Mkar, Qz, & oom-
Q ’ pleta, intellige dea KT,

  MZ.
Hyp. b. Iam fi de’.

y AB z. CD: quia PPda .X k 1’ AB :4”KT,’ &de, CDÜ-30-5C29.

c w    : M2, erit de. KT: 11’
’ MZ. Quum itaquefit and; L
DG: DH:DY: 3510m: * AE: CF:
D-Y: BS. Q. E. D.

Hyp. 2. Deinde fi bnfis AE: EF z alt,
’DYt. BS: erit.&"B.G: 0H:DY:BS. EnF-24: 1h
go PPd, KT: "M2, idgoque de: AB.

sa QEE V *
’- Caroll;

l Ofienfumœflz Pub hyp. I. caf. 1.dea tafia-CD.
C5 aequalium ô: fimih’um bafium effe inter [a vt
àhitudines- CH, CR. Et quia his duobus deis
quaeuis alia duo aequalin ô: aeque alfa fumi- pop-
funtv(per 3.1. 11.): pater in. vniuenfum,,duo quae-
flanque dea aequaüum .bafium elfe in ariane

altitudinnm. , . .. ’ Sclwl. l
. Propofitionea 3-1. 32. 33.. 34. cum Puis (ché-
Bis (in. corougriis valent quoque de Prîfmaxis
triangulàribns, progter. ea,quae ofienù fùnt in V

fprop. 28. . 5   L h A. - x.
I Y 4 . PROPt



                                                                     

i9. 8. IL

Y’ 47- I Q

3.48. 1.

8.26. I.
3-4. 1.
m 3Cu. 3.

344v EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP.. X XXV. THEOR. .3
G I     . St atïzgu-x  la plan; BAL, EDF
N H anguaIu;E7 in gy?)-

K I mm verticibu: A, D
rtfiqefiblimn A6,
DH kmhjîituantuq

F qua tu!!! "ai: liftât
A a fifi-mima pofiti:

anguln: continent 629141110, alterna: GAB, GAG
alteri HDE, HDF; in fitblimiblqr augem’fumàq

ïturquaeui: punfia G,H, nique, ab ipfi: adphiï
"a, in quibuJ’jùnt angui primiÏ BAC, El) F,
perpendirulart: ducanmr GK, HL; Ü a pun-
âù K, L, qua: aperpenditularibw fiant in plat
air, ad primo: angulo: iungantur reflue lima:
KA,KD: tumjùblimibu: a:quale:;angulol KAG,

4 LDH tontinebunt.
a Pone AN : DH, 8c in plana AGK duc
N 0 parallellam ad GK, quêté ergo puma-BAC

perpendicularis fi erit. A ) punais O, Banc
ad reüas AB. A Ç,  DE, DF 11e; endiculares
OB, 0C,LE, LF, 8: iuhge.NC,N , HE,* HF,
.CB, FE. Iam quiaANq: 7 NOq -I-0Aq;
à OAq: 7 OCq -!-ACq, 8: NOq -i- 0C1,
a: 7 NCq: erit AquNCq-PCAq , ideo.-
’que 5 mg. N CA reûus. Similiter oflenditur
ang.HFD refluas. Quare ang.NCA-:HFD.
Et quia NAC z EDF, ac AN .-.. DH: erit
:ÀC’:fl DF:. ’Eadem manne A3 :1)" E.’

Quare ÇB: FE, 8: mg.ACB :DFE.
mg. ARC :DEF. Hinc *ang.0CB":LFâ,

ad ..
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&angÆBC:LEF, 8: ohCBzFE, efi C0
z ’ vVnde pater]: A0 :DL; Hinc
quonîam’ NOq 4-0qu AquDÎ-Iq
: A. Il; -l- LDq: erit 0Nq:.HLq,,&
N :HL.’ ligitur confiagang. KAGtàs. 3. x.

.LDH. Q.E.D.- . L , .
Corail".

Ex hoc vero manifefium cit, fi fin: duo am.
gulî plani reailinei aequales, ab ipfis autem (on;
fiitugntur fublîmes reflaeIIineae :aequales, quae
cum métis lineis a vprincipîo pofitis aequnlea
contineant angulos, alterum alteri, perpendîe
tulares N0, HL, quae ab. ipfis ad plana’, in 4
quibus fun: primi anguli, ducnntur. inter f

aequales etTe.   IIl V PROP..XXXVL THEOR. ’
’Si tu: rafla: liane A, B, C proportionaln

fini: filidum paralldepipedum, quad a tribuf
fit, aequale (Il filido parallelepàvedo, quad fit
a media B, ’aequilanra quidam ,saequiangub.

autan nidifia. xgo ’ H Î In -

K4. L V D F G : -.A
. Exponatur angulus folidus  D , 8: ipfi B

aequales fiant DE,DG, D38: compleatur de.
DH, quad erit fafium a B. Punatur KL :
A,& ad punEÆum K fiat : ang. foüdusK :1),
 ac KM 1: B, 8: KN:C, 8: compleatuerd. 
K0 , quOd etiffaazum a tribus A,B. C. 8!

. ,   .Y 5 ’ H aequî-

4.13.6. a:
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a tac n-12!» 11
. r F, Amax.vu.&aequiangulum ipfi DH’. I thuiaAKL: DG

29. I. çDE: KN, 8:. ang. LKN: (DE; ait Pgr.
*’ malin NLzP-EG. Deinde quia, À mg, MKN
’*’ ’4’ 6: ç. FDE, 8: mg, MKL :FDCi, & KM:an

1 erunt uperpendiculares, a  punâis M, F ad
’--:c°*”35’ Plana NL,, EG fluage, aequales ’; id efl,

n’ PPda DH, K0, aequalesA bafçs habentia, E6,-
5..4.def. 6.1NL,I acquis alta E cranta ac ergo aequalia ’.

0:31:11. Q. E. D. ’
PROFt XXXVII. THEOR.

, Si quatuor rafla: linette A, 8,, C, D propor-
tionalufint: Ü quae ab ùifn fiant filida paral-

’ Idepipcda E, F, G, 1-1 fimiïa Ü [Militer afg-

firipm proportionaliq eizggzt. Et j quae ab
ipfij’ fiant filida pafallelapzfieda 1E, F. G, H
fimiliafimiliær dzfiripta. propartionalia fiat:
69’ i fin afin lima; B. C, D4 propanie-

mle: mut. AI Æ U .F. . QI

A, B7 Ô D1. Nam nia de. E MF: erîtE;F::”k
Î??? (A: B) 3. adam argumentQ erit G: H z
f.hYP«&.131(C? D) 3. I SGd(A:B) 37:46:: D)3; Ergo
filmas. ’EI: :76; H. Q.E.D.. . . . .

z. Quia,
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Ç .1. Quia, w: anteaC, E: F:fl(À: B) 3, 8:
G: H:(C: D)3, atque E: F26: anlerit
(A: B) 3 :(C: D) 3, ideoque A: 3 ç; V... 2. En
ou). Q.E.D. A

mon x-Xxvm. THÉOR. a

Siplamtm AB ad- plunum AC rtfiumft; à?
ab and punâîo D tordu, quaefunt in que plana
AB, ad alterum planant AC perpendicularir duo
«mon sa in commun» planorumfifiianem AE . .

via-DF, 8: a ptmüo Fin
I plana A C duc ad A E

A l perpendicularem F6, 8R
I a iungeDGr Iam quiaFG

, A
u » ’ PerPendicularîs ï efi 1. 4. 388

O ’AB: erit mg. FGD re-

Si negas, «du: extra, .

Élus 9. Sed 8: ang;D F G v. 3.def.:lt.
man’s "v OR. Quare in A GDF duo mai

flint. Q; E! Ac h 4 ’
PROP.- x-xxrx. THEOR.

Si in filido parallelcpàwdb A3 oppqfitorum
pâmant» A C, B D. ’Iatzra ficenmr bifirnîam;

par flâna une plana ducanmr E F G H.
JKLM: tomunit planorum fifiio N0 Ü

* filidi parallclep’ywdi diamaÆQ fit matu!)

uèifariamficabw. V . .
I raugm-



                                                                     

2*

1545?N°3»
un,.
89”99

a. confit.
& 4. î.
8.3. feh.

15. 1.

87-7. u.

8.7. a. I.
u- 26. x.

348- E VCLID,lS- ÉLÉMENT.

D z G a: imanat-(20,w o L . 0T, PN, Ns.
M B Quoniam QB, DT

T A, . i faut parallelae:
[R erit ang. QL,O,

A . .. :QOMT2Pmy-’ K terea (il. x, z:1 V TM. Et qui; i»
P ’E ’Q.ML.DQpa;au&.

« » lac fane, item DT,EH, Q8: qrit M0 niqua: 0 Gq:-.2:
0L, Quare* Q0 :t 0T, 8: ang. QOL
.2140]: (si 0b id. p QOT rafla. bimiliter
demanfiratun SN : N9, "8: SNP mûam
cire. Et quia P T, S Q, ,ipfi CR aequales x
8: pmllche. ipfae toquades. 8: paullelae
funt : erunt 8: TQ, PS squales 4* &iparqlle-
lm. Ergo reflue NO. PQ fun! in codenï 7
piano T5, 6: fe mutuo focabunt in R. Sed
quia 9 mg. OQR z: RPN, 8: angl QORI:
PNR, 8:.QQ; 3 PN:..,cxit.’ 0R: RN, 8:

QR:RP. Q. E.D. . 48 Sahel.
Hinc fi: mimi. mrdîdepîpedo diluent ont!"

le mutuo bifecmt in vna punflo R.

a, v PROP. KL. THEOR. .
4 l Sifint duo prifmah: ABCDEF,GHKLMN
nuque alto, quorum vnumquivlm m3187
i walklogmmmum ABCD, alunai! vna trian-

h [un GHN, Ù! paralhlagrammum ABCDùu
plumjit trianguh’ GHN: arguât mat
prïmatg.

’-’ Q 5 Com-

-.J*C
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E" r. .. ..r
; R0 i; AL

AB v NA i . .D C G v H vCompleantur enim dea A0,; HF. H Et
quaniam Pgr. AC z 2 A GNI-Izngnçu. x.

I GN, arque folida aequo alt’a fun’t: orit denngx. u.
4A0 : ’l HP, ideoquo Pr. ABCDEF’: 9 [31”33 u.

GHKLMN. Q, E. D. ;
Ï Selma»).

. V 4 I L V 4 i’ Ex fis, quae hachas oflenfa fuut, demmfllrgri
potefl, paralIeIepz’peda quanti: AH, C D, ne: non
réfracta triangularia, (lie in ration: compvfiia lm-
fiitm AE, CF if altimdinum BE, DF.

. ’ .Alopf3’. ’

ÆA
Intelligatur enim aliud Pptl. DE, cuius bali:

EH: ban AE dez AB. 8: altitude DF zani.
rudini dei CD. Et quaniam en AE: HD: fi. cor, 34.
DE: FD, &HD: CD:”FH: CF::AE: CF: n.
erit A8: CD:: A (AE: CF) 4- (BE: DF). Er-*- 32» IL
go Parallelepipeda, 8: triangularia prîfiima, Paral- k 5’ idef’ô’

lelepipedornm dimidia, (un: inter fa v: barca 8:
amandines." Q. E. D.

T:

Que:
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B. i .’.JEL;EŒË.

* A
Quaelgquflthita fiat, pater fondamenmm me;

(huai. ,..qua parallelepipedaù prifmata in Geome-
nia praéüca metiuntur. Sumunt enim cubum

I . ’ 8:1àtus eius BE pro mime, qua metiunrur
I ’ ’bafin ,dei (Il) 8: altitudinem: 8: ex multiplica-

. fione numeromm, quiibafin 8: altitudînem expri-
iîriuntygignitut numems, qui foliditatem deiCD
exprimât. Sit (pet 4.Tch. 23. 6.)bafis CF :1 9
AE, et altitude DE: 243E: a: quia CD:AB::

l (CF: AE)-i-(DF: BE):(9:1H-(z;:)
’: 381:8; I; erit CD:!8 AB.
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EVCLIDIS
ELEMENTORVM

L IB E R XI].-

-L APH la.

Similiapolygona ABCDE, FGHKL circuli: I * I°
irgfiripta inter fifimt in qu’adrata a diamttri; *

lungantur BE, AM, GL, FN. Quia po«
lygona fimilia finit: 61H  a11g. BAE- :2 GFL, a. r. dei à;
&BA: AE :GF: FL; ideoque fi :mg. (A138 5’ 6. 5- l
:FLG. Ergo mg. AM3 z 7FNG; et,” in 3’&
quia praeterea ang.BAM: 3 GFN, efl 1384:3. airai; 1’
-GN z i BA: GF. Hinc pol.ABCDE: 13014443:
.FGHKL:*(BA:GF)?3: A(3M: GN),3:fx-2’6.A6. ’l

BMq; GNq,. Q, E, 1). t 1 * . J f A. 1.fcb.22.
* Scbol. thuia A8: GF :BC:GH&C.1:7.; à; a .

DM: GN: pater, P fimilium. polygonorumuçirculisn. 12;
inferîptorum permettes AB-i-BC 4- CD-b DE
HA,&FG-s-GHTæ-uK-ËKLei-Lgpxreça .» -. 7; .

ration: dimuomm. . .. I , ’ Il r à u. gr

L H i I
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[A a? PROP. ILTHEOR.”

Cirmh’ ABCD, EFGH inter fi flut- (a! qua-

drata adiamdri: BD, FH. 1
Si nègàs: erit vtBDq ad FHq,ita circulus

. ABCD ad fpatium S cireulo EFGH minus îvel
malus. Si: primo S (EFGH. In Cid-cilla

,, 6. 4, EFGH defçriptum fit ’ quadratum H (iF E,
z. feh.7.4. quodë maïas eritj’dimidio circula... , Cireum-

m 30.3, ferentiae EF, F G, (il-I, HE bifeaàe ° fint in
, "I,K’. L. M, 8: îunganturEl, IF, FK, KG. GL,

’LH. HM, ME. Erit fimiliter quodlibet A
ElF u à fegmento EIF, quoniam, duïta pet-LI

Paralléla. ad EF8: completo pgro reîtangulo

INF,eflA EIF: à NF. Reliquis ergo cir-
À cumfèrentiis femper bifeâis, 8: talibus trian-

gulis a reliquis fegmentis femper abhtis: re-
. . linquentur tandem fegmenta, quae fimulfum-

aux. la. ta emnt”( EFGH --,S. -Sint reliqua haoc
I . ifegmenta, quae funt fuper mais El, ÀlF. FK,

H " KG, GL, LH, HM. ME. .4-Ergo polygonum
95’. in 1s ElFKGLHM c6. ’ Defcribe in circuloiAB-

CD polygonum ABCD (U ipfi EIFKG.
V ’eLHM. Eribeçgo illud polygonum ad hoc.

m1: 19- vt” BDq’ndFHqfifiue V17” circulus. ABCD

d’y? ad fpatium S. Minus autan efl pal: AB-

. .I ’ l CD

ox -l
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CD circula, in quo infcriptum ail: ergo
.8: polyg. EIFKIGLHM 8 ’ S. Q. E.v.14. 5.
A. Non ergo cil: vt BDq ad FI-Iq ita
Îcirc. A B C D ad fpatium minus cireulo

IEF G H. i . .z. Si ponis su EFGI-I : quia fic erit
.vtiFHq ad BDq in S ad cire. ABCD,
,atque S ad cire. A B CD v vt circulus
’EFGH ad fpatium minus circula ABCD:
erit vt FHq ad BDq ita cire. EFGHIad
fpatium minus circula ABCD... Q.F.N: ÇÔsPErleh
QuarevtBDq adFHq ita circ.ABCD ad 1. l
cire. EFGH. . Q. E. D. -* Scbal. ,

, ’Similia ergo ’ polygona,inlcîrculix’inlërîptaud. 13.

fun: v: iidem circuli. V .
PROP. III. THEOR.

Omis pyrami: ABCDI f, triangulamn
habens biffin A B C, diuiditur in dual 1131m.
niide: aulnaie: Ü fimile: inter v fi, quae trian-
gulare: -bajê.r habent, tuque fimile: toti, me
non in duo Minata aequah’a , quae dimidio
quidam tatin: pyramidi: fint maiora. . .

ï A . I Bifeca
f Nota, litxeràrum pylramîdem. défignamium,

o vltimam nobis (lamper eam efië, quae.
vertiei eft Iappolita, . mes autem primes
seas, quae ad bafin pertinent. v Contra,
in angulo folido delîgnandol prima ’ afin

quae ad vertigem. .

4*: ..z



                                                                     

354 ’ EVCLIDIS ÉLÉMENT.

A me: enim AB,
i BC, CA, AD, DE.

DG, in punais E,
F, G, H, K, L, a:
iung’e E6, EH,HG,

par quas duaum
planum abfcindet

A A pyramid.AEGH.
m A lutage miam HK,KI: Q CL,LH, 8: duflo par

bas plana av relique folido nbfclndetur pyr.
’HKLD. Iam Quia AE:?EB, 8: AH: .

HD: erunt EH, BD x parallélae. Simili-

ter quia AH:HD, 8: BK z K0: erunt 8:
’l x, 2, 6. I ’HK, AB i6 patafiolas. Quare HK: ’4’ BE

8.34. 1. :EA. Sed eflà ang.KHD z: EAH. En:
"-29. I.&go AKDH :m i Ao EHA*8: EH à
813113 6 KD. Eodèm modo pater AHDL :m

I . . A0 HAG, 8: DL 2 GH. Et quia 0b paral.
halas EH, BD, a: HG, D c, mg. KDL

, fi, 10.11, 2: fi erit AXDL’ É (U A0
Eadem ratione ollenditur A K H 1.:on

1. Io. def. EAG. Ergo pyr. HKLD: (U 7 Pyr.AEGH.
I I. Porto, quum AB, HK Farouche fint, A:

3- 3’ M: ADB, I-IDK " aequiangula, ideoque a fimilia.
funt; 8: eadem ratione A BDC m ’Ao KDL;

L a. [en .4. nec non A ADC m î A0 HDL nuque, quam
6. . lit mg. BAC:KHL, &BA:KH:’ AD z DH

46. a. »- ::AC:HL,A BAcmêAo KHL. Hinc erit
4- pygBACD v m pyr. KHLD m p’yr. A E G H.

Delndè innaià’ KF, F G, reliquum folidum

diuidi poterit in duo prifmata, quorum vnum

. habet



                                                                     

LIRE]! 1m. m
liâbet bnfin Pgr. EGFB, a: llneim bali oppos
fitam HK, altorum bafin A GFC 8: oppofitam
bafin A HK L. Sunt ergo haec prifmata
aequo alta,.8:, quia Pgr. EGFB : u z fiait. r.
GFC, aequalia 9. Séd Pyramide EFB K,’
quae fit iunŒs EK, E)? , mains efi prifma
EGFBKH; 8: pyr. EBFK z 7 pyr. AE GH
(aequalibus enim 8: fimilibus triangulis con-
tinentur) : ergo Pr. EGFBKH -l- Pr. GFCLKH
e pinAEG H -l- pyr. H KLD. Efl autem
Br. Pr. GFCLKH -l-pyr.AEGH
H- pyr. HKLD; pyr. ABCD. Ergo pr. "
ÈGFBKH-l- pi". GFÇLKH) âpyr. A8 C D.

Q.E. D. ’PROP. 1v. THEOR.

Sijint dune pyramide: dague «la: ABCD.
ÈFGH, qua: triangularn bajê: lobent AH C.
ÈFG; Matar antan: amatie ipfarigm 3j tu

PSTH, a asiate)" a 52.:un ton. tuau» www in KLiÏiÏQM, LVÇRQM,
NOXFSP, 0X TSP; 1:!ch 01’1an pyrami-
371m I atraqae todnn mode anima, «dans

fiat : en? a: anim- pyramidir bafi: ABÇ
ad biffin EF’G alto-ü; au pryhaæomin a

, ’ Z 2 W



                                                                     

4356 flouois ÉLÉMENT.

l. IS- I

vna pyramide A B C D ad 1«affinait: omit:
in caltera pyramide E F 6H mantra aequæ

lia; .

Quia BCI: 2 même: z GX: erit’BC:
CVzFG: GX. Sed quam, vl: in praecedenti
propofitione, conflet. A AB C N A0 VL C,

. 8: AFEGNAO XOGzeritAABC: AVLC
x; 2.2. 6.

A.Lemma,
requens.

F0 7’ 5’

,0 12: 5’

.-:* A FEG: A X06, 8: alternando A A B C:
A FE G :ÀVLC: AXÛG. Sed A LVC:.
A X0 G: A Pr. VLCRQM: Pr. XOGTPS
:FprJiLVB QM : pr. NOXFSP. Ergo A
ABC: AFEG: v pr. VLCRQM 4-1».
KLVBQM: En XOGTPS -l-- r. N 0 XFSP.
Idem vero emoniirabitur e pyramidibus
.AKLM, ENOP, fcilicet vt bafis iAKL ad bafin
.ENO ita elle duo prifmata aequalia in pyr. I
iAKLM ad duo prifmata aequalia in dpyr. EN-
0P. flaque, quia ecdem, quo m0 o vfi fu-
mus, argumento,patet efle*A ARC : :AEF G .
:13 AKL: AENO: eruot’ vt AÀBC ad.
AEFG fic 4prifmata in pyr. ABCD ad 4.
prifmata in pyr. EFGH. Et fimiliter pro-
Cedit demonfiratio ad. quotcunque paria

., prifmatumjn vtraque Pyramide. Q. E. D;

LEM-
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.LIBER’ KIL" i’ 357

l LEMMA. pOiicndendum en, vti A LV C ad A X 0 G,
ira cire prifma V L C R Q M ad. prifma

’ OXGTPS.
Intelligantur enim ex punais, D, 1-1 in ba- h

fes VLC, XOG demiflh Perpendîcuia, (luge °o.hyp.8:4.
aequalia criant. Iam quia Perpendicularis def- 6.

I ex D demilfa, 8: refla DC feeantur a planis
QMR, VLC, quae 0b parnllelas” MR AC,’r- dent 3:
RQ’8: CVparaliela C font: erit pas perpen- , 12"
dicularis inter D 8: planum MQR’ad Porteur.” 157 "J

reliquamcfltDR ad RC. Sed-DR :TRCM. 17. n.
quare. Pars perpendicuii inter bafin VLC &7- hYP:
bafin oppofitam QMR pfifmatis VLCRMQ
erit dimidium perpendiculi totius ex D de-.
mifii. Eudemæatione pars Perpeudiculi ex,
H cadolltis , quae." off inter baies püfmatisv
OXGTSP dimidium. erit totius. Erunt ergo
Prifmata VLCRMQ8:OGXSTP"aeque 31:3, a. 7. w. L
ac oh id in ratione 4’ hafium VLC. 0X6..ç.3.æ 1&1. .,

Q-E.D. . . . . q "PROP. V. THEOR.

1 . O F v .. r , ..k fgramidu A BC D, E FG H, quae ineadem L
finit altitudine, Ü triangulare: bajè: . :AB C. v.
EF G nimbent, inferfifimt v! bain ARC, En?

. a l . . 3 q



                                                                     

m EVCLIDIS ELEMENT.

2.1. le.

du 5.18.1.

.4 . 12.

a. 14. 5.

I flpçrpart.

I.

A. .

’ a F ’ G ïSi negas: fit; ARC: EFG:ABCD:X, fit.
que primo X ( pyr. EFGH. Diuidatur pyr.v
EFGH vt in pmp. 11L 8: tarins pyramides
orme codem modo diuîdantur, fiatque hoc
Pompe: , quue dam x dans reliquae pyramio
des EILK-l- KMNH ( pyr. EFGH-X.
Ernnt itaque reliqua duo prifmata in pyr. EF-
GH   4’ folido X. Diuidatur etiam pyr.
ABCD fimiliœr 6: in totidém partes ne pyr.
EFGH.. Ergo prifmatnlin pyr. ABCD arum:
ad prifmata in pyr. EFGH: " ARC: EFG
:ABCD: X. Quare quum pyr. ABCD fit
maior rifmatis, quae in ipfa faut: erit &fo-
lidum funins * quamprifmnta in-pyr. EFGl-Il
8: ergo quam ipfa pyramis EFGH; contra
,hypothefin. w I I P . °

Sed poste X   pyr. EFGI-l. Erit ergo vt
X ad pyr.ABC D. ita prr,EF GH ad foli-
dum p mide,ABCD minus. Sed inventan-
do efl FG: ABÇ:X.: ABCD. E130 vt
EFG «MEC, in pyr. E FGH ad folidum Py-
ramide ABCD min na. Q. E. A Ph Erît Ita-
quo X nec ( nec   pyt. E FGH, fed ipfi
«quia. ,Ergo ARC: EFG z ABÇD:

EF Q. EoDc .
"PROPJ



                                                                     

L I B E R. KIL 35’
I PROP., VL THEOR.

P m’aide: AB-

F   M - CDIÉZF. GHIKL:

[À Ï”?. Ma têt in,c à   121535:an hg]?!B A L  - G ’9’ m”
’ finît ut bafit.

Bafes diuidantur in triangula. ARC, AÇD,
ADE, (il-H, GIK, GKL, (upbi quibus intol-
ligantur pyramides apquealtapjpfis ABCDEF,
GHIKLM.. Iam quia-pyræARCF’: ACDF-
à: ï A A B C: A A CD: erit- componendov. 5-. x2,
Pyr.ABCDF: pyræ ACDF z ABCD; AGI).
Sed pyt. ACDF: ADEFz’Y ACD: ADE.
Ergo ex a nopyn ABCDF: ADEF z baf.
ABCDz-AD ,&componondo En; ABÇDEF:  
ADEF :baf ARCHE: ADE. Eadem rap
tione pyr. GHIKLM: GKLM: bai. GHI- -

  HL:- GKL. Sed pyn ADEF: GKLM27’
haï; ADE: GKL. Ergo ex aequo pyr. ARC. -
DEF: GKLM 2 bai ARCDE à GKL. Ate
qui efi inuertendo pyr. GKLM;’GH[KLM
:: baf- GKL: GHIKL. Quare ex aequo pyr.
ABCDEF: GHIKLM: haï. ABCDE :

KL. Q.E.D. l "PROP. VU. THEOR.
0mn: pnfma ABCDEF, triangulamn

haben: (raja A B C, diuz’ditur in tu: pyrami-
de: aulnaie: inter fi, que: iriangulam ba]?! . , v .

bahut.   ’  Z 4. . Iam
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35° EVCLIDIS ÉLÉMENT.

’ lungan’tur enim AF,
-" I ’ D CE, CF: 8: orientur. trcs

E pyramides , triangulares
bafes habentesl A B F C,
ÈAFC, CDEF Iam quia5
ABFE efi Pgr. ciusque
cliqueter AF; eritAABF’

A B u:AEAF( Ergo pyr.
. ABF C a 5 pyr. EAFC.Sed pyr. E A F C .eadom ail quae pyra
AECF; atque pyramides AECF, C.D E F,
aequales *- bafes ACE,CDE 8c eundem van
ticem F habentes, aequales 4 funt. Ergo
pyr.ABFC;-”pyr. EAFC :- pyr. CDEF.

Q. E. D, -Cor. Et quia pyr. ABFC cadem efl cum*
fayr. ABCF: mahifeltum cit, pyramidemABCF.
quae cum prifmate ABCDEF   eandem habe:
triangularem balîn ABC 8c candem altitudinem,
çertîam parte!!! 85e prifniatis. Ergo” munis pyra.
mis renia pars en, prifmatis, bafin habentîs eaudem,

u Br altitudinem aeqnalem: quoniam. fi bafis wifi

9.9 deiu.

matis aliam quaudam figurant: reailineam pbüe
near. dîuiditur in prifmara, quae triangulares
habent haïes;

’. PROP. VIH. THEOR.
Simile: pyramide: A B C D, E F G H, que»

triangularn. bqlè: A B C , E F G habent, fiant
fifi tripliéatçz dation; homàlogorum Marin.

AB, EF. lCompleantur folida dea ABKI... EFMN.
Et quia pyr. ABCD m pyr.EFGH: prit. .3
angaABD :EFH, &ang.ABC:EFG,&

"’8’

tu:

.. 4-.
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LIRE-R xII;- [361
K A L v A nig.DDC:HFG, &DBJ:
- HF:B AleE;B.C: FG. uD ErgoeritPgnBOn; ngru. Ldef.6.

FP, 8: Pgr. BL A) Pgr. FN,

Q 8: Pgr. BQn mngr. FR.
A c Tria ergo relicLuanrmKC? ,

’ N A K, KD tri "us. reliquîs
M Pgris MG, EM, MH fin1i- 
. P H lia ” orant. Hinc de. BK u.’ fch. 24.
R (Us deo FM, u ac ergo u.

la de.uBK:de. FM:’M33. Il.E F (A8 :EF) a; Sed quia py-
ramides ABCD, EFGH ufunt fextae partes Fn.coru7.12.
deorum B K, F M: erit ’ LPyr. ABÇDzôïÎCh-ZS-

Pyr.EFGH::de.BK: de. FM. Ergo 11’
Pyr. ’ABCD: Pyr. EFGH ’:(AB: un". 15’ 5*

Q. E. D; l * . . I
Corail. Ex hoc perfpîouum en, (inules pyra.

mides, quae polygonas habent haïes, inter fa e113:
in triplicata ratione homolçgorum laterum. Ipfis
enim diuifis in pyramides, triangulares haret ha.
hantes; quoniam Ct Emilia polygona bafium in
triangule: numero aequalia St. homolog: totis    .
5 diuiduntur: erit ’ vt vna pyramîs in mon E. 20. 6.
pyramide trianguhrem bafin habens ad vnamo.6.12.&
pyramidem in alter: triangularem-bafin haben- 11.5.8:
tem, in tata fila pyramil polygonal!) bafin ulm- 16- 5.
bens ad totam banc. Sed pyramides iflae trian-
gularium bafium (un: in triplicata’ratione late-
mm homologorum; ergo &pyramides polygonæ

mm bafinm. v
Z 5j.   PROÈ.
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361, EVCLIDIS. ELEMENT.

PROP. 1X. THEOR.

zci.

dagualium Mm.
AB CD, EFGH, trian-
gulare: baliv- habentium,
biffin-ARC. ’EFG [un
altitudàlibu DE, H F no

M timon» proportionaler.Et

L
quam pyramidumgtrian-

[aux bajê: bahantium,
4bafi.r- ARC, EFGfimt
alti’ufàtibut DE, HF fe-

tiproca pmportionalu, il-
laz interfi: aequale: .7

Hyp. l. Compleantur
enim- folida paralielepi-
perla BK, FL pyrami-

dibus itague alita. Et quia de. BK z 6 pyr.
ABCD : 6 Pyr. EFGH: de. FL: erit

r. 34. n. vt HF: DB:* EM: FN:EÆC: EFG.
f- 34» 1- E. D.

Hyp. z. Quia thF: DE z ABCÆ
EFG-TJ EM: FN: erit de. BK z?

r. 6. 18.1.
Q.ED
deo FL,orgo Pyr. A B CD :2 ’Pyr. EFGH.

*.Stô.ol. x. Idem de pyramidibul polygona-
tum balium valet (pei- cor. 7. 12. a: (ch. 34. n):
quia in pyramides, nianguiarium bafium diuidi
poffunt.

i 2.Quae Ide pyramidibus demonflnta (un; in ’
prop. 6. a. 9, en 8: quibuscunquayrifmtin conne-
nium, quippe quae tripla [ont pyramidum, andain
baies 8c altitudines habentium.

* g. Hinc autem pet fepatet ex Tell. 4o. n. di-
menfiq quorumnisærifmatum 6: pyramidum.

PROP.



                                                                     

LIBER x11. 36;
PROP.- X. THEOR.
t Omnù mm: tafia par:

qfi cylindri , qui candir»
’ biwa ABCD babel, 85’

altitudinm daguaient.
1. Si negas : fit cylin-

dras) tripla coni. Do- .
feribatur in circule qua-
dratum ABCD, laper quo

v C intelligatur Prifmn. aequo
album lindro. Et quia hoc prîfma dimi-
dium e prifmatis aeque alti 1’, luger indu-1.32. un.
tu cire: circulum circumfcripto alita; dia .
midium autem huius prifmatis ) dimidio
cylindro: erit & illud prifim ) dimidio cyo.
lindro. Bifecantunpcripheriae in punEtisE.
KG, H, quae conneaantur mais, atque a
Ais AEB,BFC, CGD,DHA inœlligantur en.»
fia prifmata cylindra taque alu. Et quaniam
vnumquodque hornm rifmaturn dimidium
cil" dei aeque alti et ’
gulo trianguli duplo; hoc auteur 91mm 5 "’
refpeaiuo fegmento cylindri: un , vnum;
quad ne horum prifmatum ) a e dimidio
refpe lui fagmenti cylindri. ligitur reliquu;
circumferentias bifecantes, et Ripe: lingulis,
quae orientur, triangulis lai-limant erigentes.&
hoc femper fadentes, reliuquemusaandemh- I. 1°.- -
fegmenta cylindri. quae limul fumta minon
erunt excalÏu cylindri fuma triplum coni.
Sint reliqua haec fegmenta, que l’apex leg-
mentis circuliAE. EB,BF,FC. CG, (il).

fuper Pgromèêhn. v. fch. 28.



                                                                     

364 EVCLIDISIELEMENT.

HA cdnlillunt. Igitur
lprifma,quod bafin poly-
gonam :AEBFCGDH ln-
,bet, & cylindro aeque al-
tum cil, erit ) triplo ces
ni ; ideoquepyramis, eu-
ius bafisiell: A E B FC-

. - - GDH. &uvertex idemlem-74’ - . C . . qui cotai 76, ) erit cana;
pars toto. Q. E. A. . l

z. Sil: cyliuàrus ( triplo cool: erit conne
:  ).; cylindriaï Sed quia lisdem, quibus moda-

vlLG. :2. vil fumas, urgumeatis -, euiucitur. pyrami-r
dam coma aequeçaltam,&cuius bafis cil qua.
dratumABCD) elle dimidio Geai, 8c imam-
quamque. pyramidum cane aequealtaruml fu-
per triangulis AEB, BFC &c. ) elle dimidio

vrefpeâlui fegmenti conî: iterum patet, cira
cumferentias Ie’mper bilecando, & fuper or-V
tis fic triangulis pyramides femper erigendo,
reliElum iri fegmenfa coni minora excellu co-
ni fupra f cylindri. Sint hase fegmenta, quae
fiant fupg fegmentis circull AE, EB, BF &c.
Quare quum reliquat pyramis, cuius bafis cil:
polyg. AEBFCGDH, & vertex idem qui coni
ufit g .cylindri: erit prifma cono vèl cylin- .
dm aeque altum,& bafin polyg. AEBFCGDH

.v habens malus 76 quam cylindras; pars quam

tanin). Q. E.A. . «
’PRO B. XI. THEOR.

Coni Ü ’cylina’ri, qui eundem hhbent altitudi-

nm AB, C D, interfifmvt («in E FG H.

- ’KLMN. I i 1. Sit



                                                                     

L I B E R KIL. 136-,-

!.Sit vt oirc.EFGI-I ad cire. KLMN ita "Î
éonus FB ad aliudv folidum O, quod fit( co-

no LD; fitLD -- O : P. Suppofita
praeparatione 8: argumentations piraeceden-
tis propofitionis, Ierunt fegmenta coni, quae. Il
in iplis QL, LR, RM &c. ( P, Ergo Pyn
KQLRMSNTDoO. Fiat in cire. .EFGH
’fimilepolygonum EVFXGYHZ. Iam quia

.EVFXGYHZB z pyr. KQLRMSNTnzvu. 6. 12;
«PolygEVFXGYI-IZ: p01. KQLRMSNT au. feh.’2.12.

Ïcirc. EFGH: cire. KLMN:’3 conus FB: O59. hyp.
arque pyr. EVFXGYHZB( Ycono F8; erit’y- 9: in. L
56; Pyç..KQLRMSNTD.( 3 "folklo O; quads. 14. 5.
I’rePugnat oflenfis. Non ergo ell vt halis A
ad bafin C ita comisA ad folidum cana C

-minus. ’ i ’1, si ponas,0 o cono LD: erit vt Oad
rconuin F8, ita conusv LD àd folidum 8 minus
cana F8, & ergo vt cire. KLMN’aa.cire.-EF-
lGH, in conus LD ad folidum minus cono

i

F B. Q. EN à Itaque coni aequo alti, &l- FM Î.
iproinde cylin-dri Ç aequo alti, [ont inter [a W. ,

"baies. ü . - :. L. .
ï * Sahel.

10. 12.
: u a



                                                                     

366 EVCLIDIS ELEMEN’T.

. * Seul. I.Coni ergo, item .cylindri, quorum
un: haret. quam thitudines «fignoles l’ont, ipli in-
ter le séquales flint.

’ 2.Quare cohorum, item cylindrorum,’ loqua-
les baies habendum, qui maintenu axin haha.
maint ell.

PROP. x11. THEOR.

, Simile: zani 69’ cylindri inter fi finit in tri-
flitata ration dlamctrorum àafiuln A B, CD.

’ Sint baies circuli AEBF, CGDH. 8: nos
1K, LM; 8: lit conus AEBFK ad folidum
quoddam N in triplicata ratione ipfius A8 ad

C D. -. LPone N ( calao CGDHM. Fatals iis-
(lem,- quae in praecedentibus, codem modo

.ollendemus, elle aliquam pyramidem GOCP-
HQDRM in cono CDM,quae maior fit quam
F la in cire. lfimilepolygonum ASEX-
BVFT,quod fit bafis p’yramidis, verticem cum

com; ABKcommunem habentis. Sint in hic
Minibus pyramidibus triangula CM 0, AKS

7 h médam ex iis,quae pyramides Continent,&
q. 24.86. mon fincLOJS. lamquia conus AKK N

n. cono CDM, cil ” AB:CD’:IK: LM, ac ev-

A. . g°



                                                                     

L 1 a E R xn. 3-67
go AI: 1K r: CL: LM. Sed 9 mg. KlA,9.u. def.
MLC real finit: ergo A AKI m ’ A CML. II-

. Similiter, quia AI : 13 :.- c L: L0, a: mg. *- 6- e6-
A18: : 0L0, erit A A81 m A COL; a; "m33-
iterum fimiliter patet, elleASKl m A OML.
Hinc quia A KA; A! 1: MC: CL,&AI: ASA.Ldei6.
:CL: CC : erit macqua KA: AS: MC:
C0. Similiter quia K8: 512Mo: LOL,&SI:
SA:OL: OC: erit ex aequo K8: SA.:MO:
0C. Ergo AASK m F A0 OMC. Quoniam 1., (a... 5. 6.
igiturOPyr. A51K m v’âpyr. COïM: erit pyr. v. 9.def.I x.
ASlK : pyr. COLM: (AI: CL) 3. Sed idemÈ- 8- 12-
-de reliquis pyramidibus ATlK, CPLM &c. a
offendemus. Ergo i pyr. ASEXBVFT: pyr... m, o
GOCPH QDRM :(AI: CL)’3:* (A13: r. ml.
CD)1:900n. AEBFK: N. QUare pyr. GO- à? fi
CPHQDRM d ’ folklo N; contra me: 1),!”

do diEla. - ’ * 5’
2. Si ponas Ne com) CGDHMV: quia N:

AEBFK:C (CD: A8) 3, 8k ÏN ad AEBFK
ivti conus CGDHMÀad folidum Icono AEBFK *
minus : erit conus CGDHM ad folidum quad-
dam com) AEBFK minus in- triplicata ratione

’iBfius CD adAD. . Q. F. N.’r Ergo tam CO-r.part. 1.
m, quam v cylindrî, funt in triplicata ratione v. 10- in.
filametrorum bafium. Q. E. D. r

PROP. x1111. THEOR.-

- Si cylindra: A8 plana CD facetur; op-
pofitiæ plani: AE . F B parotide : tri! v! ry-
Iind’ru: AD ad cyh’ndfum DF in: qui: CH

adam H1. . ’ Ï. .. l
1 Pre- I



                                                                     

.363 EVCLIDIS ELEMENçr.

Producatur vainque
axis GI, 81 fiant ipfi GH
aequaleç . quotcunque GK,

.KL, 8c ipfi HI aefluales
quotuis 1M, MN. Par
P1111821 L,K, M, N ducana

tur plana ipfis AE, CD
.parallela. in quibus fiant
circa. Centra L, K, M, N
circuli. ipfis AE,FB aequa-

les; 8,: inter 1103 émules
intelligantur Cylindri O P.

R 9A, BQ, QRconflituti.

L v v Quia Cylindri OP, PA,9?. Eh: A D interfe 9.. aequalçs funt; quotuplex
..n’n’ .efl axis LH ipfiustl-I, templex eft cyl.OD

  I ipfiug-"AD. Similitçr, quotuplex efl axis
à t HN ipfius HI, totuplex cil eyl. C R cy-

.lindrirD F. Praetgerça fi axis L H   z (
sa 2. feh. èrit 76 -& cyl.OÜ  :( Gy]. CR. Er-

n’ 12" ’go cyl. AD: cyl. DF.:çax. GH: ex. HI.

M d°f*5*Q.1::.D. I ’  
,1 ,, ,12Ronxx1v. THEOR. f -

, - - -. daman: [2a fin;
. nabi-I m AB, ÇD irgfi entez:

E .

O

’b’riô 5
sa U un:

.tàiu’vAB E, cob; aut

t cylindrï B G, C H in-

terfiznt ut altitudiù -
ne: El, FK.
. Producatur axis ,.

F15, v1: fiat KL si El,

8c cirez axem in

:u , Mi
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LIBER HLM 3’69
5H5 CI) fit CM, qui erit .1: P cyÏ.u.I.fch.II.
DG; . Ergo cyl. BG: cyl. CHz-acyl. CM: m.
cyl. CH :* KL: FK: El: FK. Quaafi-ïî. Il
te a: conus ARE: con. on? 8:21: FK.fi’IÏ’ 5.

Q. E. D. ’ ’PROP. KV. THÉ OR.

. - O Acqualium tono-
0 G mm ARC, DEF aut
,1  cylindrera»: A G, .

DH« me: AB, DE

k finit nititudinibw CI.
FK nef ou o-

 5).’ partiaux ’ a";
  quorum ponctuant

0 rylindrarum layé:
AB,. DE altitudini-

a) bu: CI, FK reci-
D Ë A B prote proportionalef
fimt, iIIi inter fi finit æqualn. » .

Ca]: 1.8i altitudines aequales fun-t: pater.
in vtraque hypothefi etiam bafes aequales effe ;

8c confiai: ergo pr0pofitio. . .
Cqfiz. SitCI)  FK. Fiat LI à; FK, 8:

pet L facetur Cylindrus AG piano M N ba?

films parafielo.   . ,Hyp. I. Et quia eyl. AG z DH: erit cylf V
AN: cyl. AG"::Cy1. AN: cyI. EH: Vbafiyjn. 31’
AB: DE. SedCyI.AN:cyl.AG:;LI:3.13.12.&
CI:FK: CI. Ergo ABzDEzFK: CI; 18.5.
Q. E. D. . U l ’  Hyp. z. Sît baf. AB: bar. DE :- alt.FK:

. alt. CI. Efiautem bai-A13: bai. DE z èyl.

. Aa ’ AN:



                                                                     

..9. g.

430 3D

Il. 1. ID.

3.3. 3.&

a. cor. 16.

tînt.

379 EVCLIDIS ELEME’NT.

’AN: cyl. DH,-&FK: .Cl : LI:’CI: cyl;
AN: cyl.AG. Ergo cyL DH z D cyl. AC;

Q.ED; . -Similiter autem & in conis.

PROP. XVL PROBL. ,
A Duobu: circulir ABCD,

L EFGH tira: idem cen-
N ’ trum K lonfijkntibur, in

D mniori A B CD polygo-
A au»; aequaliym ac pa-

rium numero Iaterum dg-
C firiberz, quad minorqn

circulant AEFGH mon tangat. L ’
Duç diàmetrum BEGD,&per G1 ipfi pet:-
pendicularem AGC. Bifeca femicirculum C
BAD, aveins femiflèm, atque ita page do-
nec reliuquatur ” circumferentia LD minot.
ipfa AD. AbL in BD duc erpcndicularem
L90. iIunge LD,DO,quae .aequales’erunt.
Iam quia AC circulum E FGH tangit, L0
t’ait) ipfi AC Parallela efl extra hune circuÂ
lum: L0 eum non tanget; multoqueminus
raflas LD,DO.eundem tangent. Si ergo ipfi
LD aequales deinceps incirmiloABC aptaue-
rimus *: flet polygonum aequaliumôtparium
laterum (quia circumf. LD efi pars aliquota
femicirculi), circulum E F G H non tangens.

Q.E. F. I. * CaroII. D
, Ergo reEta KG (KP. .

,1 ..-..--,--- .-- A



                                                                     

a LIBIER x11. 371,
PROP. XVII. PROBL.

Duabu: filmai: cinq idem centrant A D
mfiflenlibur, in maiori jblia’um olyedrugn
dçfinbere,’ quad minbri: filmera: perficiem

non tangat, ’ D r l .

  O R

K x

Secentur fphaerae plana aliquo par centrum.
Quia A femicirculi fphaeram generantis pla-
num produûum in fupçrficie fphaerae circu-
lum eflîcit maximum , ,fiue qui diametrum
fphaerae habet: feEÏiones erunt circuli maxi-
mi. Sint BCDE, FGHF. 8: corum diama-
tri ad rëâos Iangulos. ducantur BD, CE. ln
màiori circula BCDE Polygonum aequalium
& parium lateçum f defcribatur. non tangens
minonemF (il-I. Sint in quadrantç BE ea

A ’ Air z lutera

A. I def.
114:8: feq.

6: 15.3;

Il.



                                                                     

;7: EVCLIDIS .ELEMENT.

O l

latent BK, KL, 1M, ME, 81 iunûa KA produ-
catur ad N. Ex A in Planum BCDE’erigat-uf

à 12- 1 1- perpendicularis ’AO, fuïrficieî Ïphaerae ma-

ior’is occurng in 0, pot A0 ac ultram-
que BD,KN ducantur plana, quae in fupera
ficie Iphaerae efficient maximos circula, que.
mm fmüfesfint BOB, NOK. Quia A0

ï.3.def. 11.ipfis BD,KN ad macs! cit: bruni on, OK
h Nef. 3. quadrantes circulorum,&aequales ’, quia

culi aequales diametros B D, K N habitai.
Quot ergo latent lygoni faut in quadrante
3E, totaptari po unt illis aequalia in quam;
te B0, quae fintBP, PQ,QR,RO, 81 in quadran-
te K0,qnaefînt K5, ST, TV, V0. hmgantur
SP,TQ, VR. Ex as in plenum BCDE âp-

’ o mit-



                                                                     

LÏI B E R X11, 373
mittantur ” perpendicuïarès PX, SW,l quae». u. n.
occurrent 8 mais RA, KA. Et quia RP, KS e- 38. II-
funt aequales partes aequalium circulorum,” 26 I-
anguli verdPXB, swx à mai: erit «- PX :5 3-? 1-
sw, &Bx:Kw, ideoque Ax :: t AW, 844:1: 1’,
XW ipfi KB "- patauds. Sed quurn aga-2.33. 1.
leé’PX, SW miam palanche P fint; enmtdag. n.
XW,PS parallalaçîdôç mugies. Ergo &PSa "n 7- 11-
BK’ emmi patafiolant: 4’. Hinc ’ quadrîfatemm

ES. K8, e11, in me, plana, Idem, fimiliter
Conflat dequadrilateris QTSP, RVTQ. Sed
8: A, ROY planumnefi. mais ergo a pun- a. 2. 11.
8&5 P, S,T, Q, R,,V adA mais, confiituetur
figuralfollida, Polyedra inter quadrantes cira
BO,KO, ex pymnàdibus, comPofita. quamm
vertex commuois A , &lbafeis plana B K S P,
PST Q. QTVR. V03... In. moquoque luce:
mm KL, LM, ME cadota que iano B com,
Mm, 3c etiarn in, reliqüis tribus quadra!»
fibus,&in relique. hcmifphmip,   Sicfiet (0-;
lidum polyedrüm maïori hmm: infcriptum.,
compofitum. 9:. pyramidi us, quarum..vertcx
communis A. Dico,huius folidi, fuperficiem.
non tangere faperfiçhm minoris fphaerac,

in planuln PSKB ex A par!
pandicularis AY. ô: KÎY, BY. inngantur. Et
quaniam ohmg. AYB, AYK mélos 5, Bqui-
AYq a: 5 ABq z: AKq: KYq filt- AYquuF°47- L
erit B Y z. K Y; Similiter patet, cire S ï z:
PY:BY., Ergo PSKB cil quadrilaterum in
circula, v centre. Y interuallo YB.,defcn’Pço.;’2ïrÎ:°flè- ï

Et quia BK M x w, idçoque :595; a K 5,147; -

’, Aa 3 veto
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° R m,

a TH .
N aD A -G a

r’ NK.
M

VerozKS:PB: erit circumferentia huîùs
a. 28. 3. circuli, quam reflet BK fubtendit, quadrante q
ê- 33- 6- maïor, hinc ang.KYB mélo Ë maior, & KBq’
"D 12’ 2’ D z BYq. ’Ducatur a K ad BD perpendicu-

laris KZ, & iungatur DK. Quoniam AB (
AB-I-z AZ: erit DB ( z DZ. Hinc quia

9.1. 6. DE: zDZ: 9 DBXBZ: 2DZ)( 82: o
mon 3. 6,8Kq: z KZq: erit BKq( z KZq, & ergo

KZq D BYq. Sed KZq-I- AZq : AKq
: BYq 4- AYq. Ergo AZ( AY, 8c a

acon-.1642, otiori q AG( AY. Ergo polyedri [aper-
cies non mugit minoris fphaerae fuperficiem.

Q. E. F.
1115m. v -

- Et breuius ofiendemus,efTe AG (LAY, ex-
citato ex G in AB perpendiéulo GL, & iman

AL.



                                                                     

LIBER x11. » 3’75

AL. Nain bichia cire. RE, 8’: huius femif-
fe, &4 fic Porto, relinquetur tandem, cir-
cumfèrentia minor- ca, quam, reÈfà ipfi’
G L aequalis in circula B CE fubtendit.

v Six illa BK, Erg? tafia. B,K mGL. Sed ,.
vt antea purot e e BK D BY. ErgoGLl
) BY. Sed GLq -l- AGq : ALq :
AB.q..-:BYq--i-;AYq. Quare,GA(LAY..

-Q5 En DO

r ’i (109’011ch o«Si in quai: alla [filmera defiribamfilidum pou-
bedrum, pacifiât» polyedro in [filmera BCDEO fi-
mile: babelzam [mec duojblida polyedra zriplicatam
intime)» du: quam diamgtri fibacratum barbentA
Diuifis enim [mais in pyramidés mimera aequales
&eiusdem ordîhis: emmi: hae pyramid’csafimilçs.

Ergo pyr. BPSKA erit ad pyramident eidsdemor-
dinis in alitera fphaera in triplicata ratione A eius menuail-
qnam latushounlogumad homologum habet, id eft,
quam habet famîdiameter fphaeraév A, ad fémidia--

menfum alterins fphaerae, Idem devquib-usuis, dua-
biis pyramidibus invtraque .fphaera eiusdem ordi-
nis intelligendum cit, Sed* P vt ma pyramis in (4- m. 5:.
fphaeraAad vnam in airera, in folidùm polyedrum ’
in fphaerai A adfolidmnïpoiyedmm in altera fphae-

ra. Ergo folida polyedra funtin triplicata ration:
femidiametrorum, vel diametrorum. Q. E. D.

PROP. XVÏIII. THE OR.
Sphaerae ARC, DEF inter in

triplicata .rationcjàamm diqmçtrormn BC, EF.
1.8i enimnon: fit Iph. ABC radifphfleram

GHK ipfà DEF minorem in triplicata ratione
BC ad EF. Infph. DEF defcribatur’folidumv. I7. 12.

ï. i A a 4. Polye-



                                                                     

376, EVCLIDIS ÉLÉMENT.

; . I Dr k L l,au.
3. cor. I7,

12.

«I4, s.

I. par. 1.

polyedrumanoa non enflât-minore"! GHK. ,
circa commune. cum illa centrum confli-
tutam, a; in fph. ARC haie polyedro limi.
le defcributur , 900d erit i lad polyedrum
in fph. DEF in triplicata rations BC ad
FE, ideoque in eadem ration, in qua Îph.’
ARC ad Iph. GHK.. Igitur- Iph.,GHIK
Dt polyedro in fphaera DEF ddcriptoæars

me. Q. E- A- , ,
a. Si panas, f h. AB Carl ipb.

DEF majorera e e in triplicataratione BÇ ad
EF: eritfph.LMN: fplLABC:(EF: BC)3.
Sed fph.1MN ad (ph! ARC v1: Iph. DEF ad
Iphaeram ’ ipfa, ARC minqrçm. .Ergo, Iph.
D E F erit. ad fphaeram ipfaABC minorçm in
triplicata ration: diamctti EF ad diametrum
3c. (un N r. ’

*’ Çorollar.

Hinc v: muera nd Maman. in «il polyedrum
fouduminilh ad polyedrmn in bulbille 6l Emili-

a: 44mm t - O

’EchL
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E V CL I D I SELEMENTORVM -.
LIBÉîXllLr l

ç-
PROP. I. THEOR.

Il F . A Si "Ha lino AB extra:
a: media ratione fiât: fila

4 o rit: malor porno AC «flu- q
t Q ’ , me»: dimidiam A!) rotin; - ’
D A c B Ali 1mm pote]! dut,

qui: dimidia AD blêmit,
au: nti.K G- la . DefcribanturexAB.DC

quadrata AE, DF. ,Deinde. in DE doleri-
bgitur figura, &producatur FC ad G. Efl;
ergo CE :: AB .x ,BC 7: â ACq : ï HF.:z. 3.def. a:
Iam quia AKz-Afizflz ADzfl 2A H, 85 17:6:

l AK: AH:8AG:CH; eritAûzzCHF’ hum
z: ’ C H el- HL, ideoque AE z; Ê gnomon?" 2m
.0.PQ,. Sed-A15: 2 AqulçA Dq :43! 1’, à,
DH. Ergo gn. OP.Q: 4. DH, 5,: puna-s. 43. 1.
de? DF, id cil: CDq z 5 DH. 7,815 ADq.é-2«aX-I-

Q. E. D. . ’ q.[ch. 4. 2.- PROP. Il. THEOR. , l
. Si tafia lima CD partisfui ipfiu: AD quia-Fig. prop.

tapirai: mût, argue «ont» AB «(i343 parti: mm
AD extrma ac media ration: funin: maint
partie g)? par: "ligua C4 "in qua: «Mafia »

"me lingue C D. , ,

. An 5 Da-

.qu
, "il



                                                                     

378 EVCLIDIS ELEMENT.

Il î Defcriptis enim iisdem, -
I quae antea, quia DF r.

CDq :5 ABq: 5 DH:
9.3. a, 1. OQ V . erit 9 gnomon OPQ: 4.D A c B DH. Sed4DH:4.ADq
,:.fch.4.2. : - -:l ABq : AE.. Ergo

gn. OP Q: AE. Dein-
K G E ’ de quia vt in grince. clien-

’ditur AG : CH -l-HL: erit quadratum
2- confit. AHF:CE, id efi: r ACq: ABxBC. Qua-
*’117’51:eîreA-:-:. AB, AC, ne; & quiaF A13 D Ac,

F. en. .erit A C D CD. Igitur fi reEia AB extrema
,5 3. der, 6. ac media ratione fecatm: ’maior eius partie

eflCA. Q. E; D. r lL E M M A.
[At vero duplam Mu: Al), quae q]! AB.
niaient» qfl’e quam AC, fic demonftrabi-

tut. " ’ ,- ” Si négas: fit AC: z AD. Erit. ergo ACq
tu» :4ADq, I&ACq-l- ABq: s ADq z

vCDq, pars toti. Q. E. A. Si panas 1. AD
( AC,fimiIiter oflendemus, totum elfe parte ,

ffua minus. I Q. E. A. Ergo z AD D AC.

Q.E.D. i -o ’ PROP. HI. THEOR.
Si rafla (bien AB extraira ac mediz ranime

&ljèôïa fuen’ï: "ténor CE afimen: dimi-

diam CD l maiori: portioni: AC quintuplant 1
potçfl eiw, quad a dimidia CD :maiorir por-
tiom’: fit, quadrati. -

Defcribatm; enim ex AB quadratum AE,
8c figura compleatur. Ergorquia AC::-z

. C D .
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A» D C B CD: erit ON:ACq

O

: 4. CD :4. PM.
P f s Et quiargBX 8C °”3’Ldefi 6’

y 9L : ACq, & ABX
74 EC::CEz-eritCE

G M K z 4. PM. Rurfus
t quaniam AD:DC,r N E & Proinde 1G z" qGM: erit PM : e HI, & PG : GH,"’34J’

me!” QKzKE. QuarerPgr. MEzM 3’ 120L 4i
z T LD, ideoque gnomon RST:"CE:4«.3Q. 1.
PM, ac 0b ithotum DKid eflDqus CDq. r. 43.11.-

Q. E. D. A "4-31. I-

I

PROP. 1V. THEOR.

, C Ah Si rafla linon AB
raxtrema ac media ra-

m G tionefifia filait: to.
F K- tiu: AH ’ minorât

portioni: BC vinique
fimul goudron: tripla
flint quadrati en", I

q quad la maiori fit por-
E N l D nous A C. "

Defcripto enim ex AB’ quadrato AE. ,
8: completa figura: erit, vt antea,AF : 4’ 9.3.5415,
GN. Sed AF : 75 CE, ideoque AF -1- 54.43. I.
CE id eli gnom. KLM 41 CF: z AF:,:
GN. :Ergo addito communi GN, erit AE
-l- CF: 3 GN, id efl, ABq-FBqu: 3 ACq.
Q. E.D.

PROP.



                                                                     

33a EVCLIDIS ÉLÉMENT.

moav. THEOR.

trama, a; media ratine feu-

- p fur, adiiciaturque ipfi A!)
K G aequah’: Mioriportioni AC:
3   ’ erit tata lima B D extre-
’ 4 ma ne media mientfifiœfî

cimier partie erit en, quae aprincipio M1899.

"au lima AB. * hDefcriptd. enim ex A8 quadtfiato AEl &
4:. M. acompleta figura: erit CE 2 *P CG. . Sed
m- fl-IzCEzfiE,J&CG:* 6D. Erg!) (il):

’ GE,&hincHB:AE,id.efi BD XDA:
Am7. 5, ABq. Quare! BD: AB:AB: DA, 81. AR

  A D, qui: a D . . ’A 3.: Hinc. pater *P

,   mon v1. THEOR.
D A c B Si relia [mm ratio-
nali: AB extrema ac me-dia ration: 155;: fana.-
vtraquc. partie AC, CR irrationali: (fi, qua:

«palma appellatur. - . .
. Producatut CA, 8: fit AD : 5A3! Er-

p.141; go CDq:’Ia g ADq.. Hinc, quiaA,B a! p,
1,. 9. clef. &erît N304! P. ne ergo-Ma CD Il. Sed * CD

, 6.10. nonZAD. Ecgo CD. DA arum p e. ideo;
3- 9« I°« que AC agotomc   erit. naïade quia A B
É âse’æ.XBC.:.-. AÇq: ACq ad P. A.B appliœtum
n: 9.8. 1°.lafituduwm furet-BC, quaepromde! erit sipo.

me primç. Q. E. D.   ’
V)

PROP.

la 6 n ïSi refit: lima AB en 4



                                                                     

  BCD z A r B. Similiter demanfirabîJJ- ï- - 1
’ Q. E. D.

L I-B E R XIII. au

PROP. vu. THEOR.    .
L Si pentàgoni aequibte- a V f

ri ABCDE in: dnguli,   ,  fut daim: fin! non dein- ï
B Ë up: , inter fi fùm’nt - ’I 

vaquais: : aequianguhm (
frit pmtùgonflm. . i  D v I. Sima anguli dain-   ’
Cep: A, B, C maqua:

â les. Iung’antur AC, 8E.
FD. In Aîs BAE, ABC erit 5’ BE :1

AC, &ang.AEB:ACB,&-ang. ARE: *
ErgOBF:.AF’ I. I 7’Sed pfàeterea ED "z: D C. Ergo À mg. l. 6.1. r
FED : FCD, ideoqüe F mg". ’AED :x. 3. 1x. I-

C

tut. mg. CDE :- B z baigne reliquorum; "f 2* m 1*   A

z; Sit mg. A  : C :- D. Ï ïungatur B D. .  
Et quia AB:BC,& AE : CD, étang. A: *c; erit 9 mg. AEB:CDB, a: BE :: BD,
ideoque mg. BED :BDE. Hinc P rotas
AED: CDEÏ: A :  C.  Men: de mg. B
fimiliter Dfiendetur. Q. E, D. f

PROP. VIILTHEOR.
Si pèntagoni atquilatcri aequianguü A È; *

CDE duor, qui deinœp: filai, lingule: A, B . 5,
filèterai"! "En: limeur RE, AC: extrafin; ut ï z
media rationafi mmuojèzant,’ 67’ main": in a- .
mm portion" EF, FC pnflngoni Mari AE la", . Ê

squaw. I   » . 1 I  Defcribatur   H
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Defcribatur ’ cil-ca

pentagonum circulas.
Primo in triangulîs
AEB & ACRefliBE

z C AB. Hinc mg.
AFE :0 z CAB
:rCAE. Igitnr

Z FBAz’AEB, 8c mg. B commuais Ais
AFB , AEB: erunt ’Aa ilh. aequiangula,
8: erit EB: RA: RA: BF, id efl’Aob AB

:AEzEF, EB: EF:EF: FB. Efl
,vero E-F )FB, quia EBAEF. ,Ergo BE

in F fecatur extrema.ac media ratione, &
maior portio EF aequalis efi lateri pentago-
ni AE. Idem fimiliter de reûa AC oflende;

mus. Q. E. D. A ’ .
PROP. 1X: THEOR.

lutera hexagoni DC
Ü detagoni CB in eodem
circula ACE dtfiriptorum

fia BD extrema et media
ratione flan, Ü maior

.. - . ipfiu: partit; erit- hexagoni

lulu: CD, - A.. Sit centrum circuli E. Quia BC efllatus
decaggni aequjlatçri: erit circumf. ACB : ç

«33.5. BC, ergo AC z 4. CB. Hinc 8: mg. AEC’
".32. 1’ 1:4.BEC. A Sed ang.AEC:" BCE -i-CBE
Zïârf;g.,, :?â BCE; &,o’b ne: x en; efl mg. 33

:AC, &fing. EBA .

a. 33.6. EF: gAE, l peinde quia’--a.ng.AFAB: **

componantur: en? tata re- *

- 11--«L



                                                                     

LlliER XHL - a;
:2 CDE: quatre AEC :4 CDE. Efl er-
go ang.BDE:BEC. Sed ang.’ B efl com-
munis Ais BED, BEC. Quare 441m: RE :
BE: BC, hoc’efl BD: DC : DC; CB. Efi
autem DC A CB, quia BD A DC. Exige. patet

Q.E. D. . 4 .* Scbol.’

Et connerfim, fi qua rem BD extrema ac me-
dia ratione fecetur: erit miner portiorBC lattas de-

i agoni in en circule, injquo muion- CD efl lama
hexagoni. Nam, cadem defcripta figura, quia
mg. AEC:2BCE, ô: ang.BGE :2 CDE : a
BEC (pet 6.6.) : erit circumf. AC z: 4B0, ideoque
mais: BC lattis decagoni.

PROR x THEOR.

Si in cirtulo ABCDE pentagonum acquildï
terum dtfiribatur: Iam: pentagoni-AB potçfi
Ü hexagoni Ü dzçagoni lulu: in enduit tir-

culo defiriptorum. I
Sam;

a

«in
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Sûmatur centmmeirculiF, & ducatur dia-
meteËAF G, & iungatur FB. Ab F ad AB
ducatur perpendiCulatis IFHK, 8: iungantur
AK, KB. Rurfus ab F ad AK ducatur per-
pendicularjaFNLM, & iungatur KN. lgitur
quia ciranBCGzAEDG, 8K cit-c. AB C z
AED : erit cire. CG z GD. ideoque CG D
: z CG. Rurfus qui; B AF, a: anguli

a. 53:26.1. ad 1-1 aequales funt : erit” mg. BFH : AF H,
. *36- 3o Mecque circumf. BK:’K.A,& AKBzz.

BK,&hîncAK eritlatus decagoni. Similiter
patet, elfe cire. BK z AMK: z Iam,

p.7. a, I, quia CGD: AKB z erit le cire. CG :jBK :-
z KM. Sed cire. CB:AKB:: z BK. Er-

7.2. ax. 1. go 7 circ.BCG: z BKM, &ob id ang. BFG
Ma- 6. à: t z BFM. Sedmg. BFG :I BAF-I-
*- 33- I. ABF: 6 z BAF, Ergofiang. BAFzBFM;
ç si 1’ Quum igitnrAa BFA, BFN fint aequiangula :i
11.4. a erit a AB : BF:BF: BN, a: proindeAB x:

B N



                                                                     

.I ; 11.113 .E R ..XIII:;::: sa;
B N r: 9 B an- Rurfüs’ quia mg. ad re 9.17.
81:5 Tant, :& hAL: LK: erit ’îàng. -LAN”3A3*
tL--KN.- Sed quia mêla AK Â: K35. canut. I.
mg; L;AN;::Ë WKBAA. ’. Erg’o ang..KBAA’29Î

:- AKN. Quare in Ais aequiangulis ANK.
A13K miam .AK z a KA: A13, 3: me

6.

3.

A3» x. AN: &.AKq. Ergo Ans,» Arma. 2.
.xABNei- AB x AN :BFq «FAKq. * m» cons-4.

r lutem BF lattas ’ heiégoni, «Ë AK flecagonî

Q. E. D. ’ C v . .;
ï A ÎSclraI. 5 I Il. . r, È

Hîc pràxîn fàcîlîbrem .trîdemns problefnatîs

11.4. In’ data circulb pentagonum aequilmrym âs’

uquiaugulum dcfifibere. . C
’j v D ’ k. Sùper aimaient A3 v7- :Nï I

exi Centro C exigeait
perpendicnla î; C D.

Bifccetur BC in E, h
iungamriEDt, cui c4-
piamr 1 aequnlis F.

b3

Ï, A pentagoni in cil-aie ACAB!) defçribendî. I ’, A
a Nam qnîê,(PEr.6.z.)BFXFC-4-.CIME; -.

.EquEDq: CDq-I-CEq; etit FOI;

..CquBCq. QuumgrgovfitBF:BC--EBIC:ÙCIÊ:
,erit BF extrema ac media ratione feEta. Sed me» l
jà: partit) ac; en 1ms lheniagoniî in argumABD’. . ’ .

E8130 (CF en latus decqgoni in..,eodem (9er fçh.
.Plîaçcù ); à hin,c;.1?F 2: ((11 C997 CF9):-135Ë”

WSWËL 29.5:52 A A): p.3:

511.14 . i

Iuùfia m erit Amy a
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PROP. XI. THEOR.
Si in zinnia ABCDE, rationalzm diam-

1mm ballante, pentagonaux aequiialerum dzfiris
(tatar: pentagoni tata: ABçfllinea irrationafii,
quae minor appellatur.

I v Surnatur enimcirculi centrum F.

’ 8K ducantur din-B. E mena A6, EH, a:
F c iungatur AC, 8cK H capiatur FK z à

. AF,. une erit P,
c L N quia in? p. Sed

G 8: BF cil rationa-
5.16. IO- fis. Ergo 58K efl Et quia circumf. A86: .

o. 27. 3.
a. 32. I-
Ç. 3. 3.

1.4.6.

AEG,&ABC:AED : erit circ.CG: 60,8?
mg. GAG: GAI), item mg. ACL: ’ ADL.
Ergo" anguli adeunt re&i,& bine f C[:LD,

38: CD :. z CL. Eadem ratione & anguliad M
Creaj. Tunt, 8: AC cil : z CM. Quia igitur da
ALC, AFM aequiangula funt: erit” LC: CA 2

trek 4- 51MF ; FA,&’ z LC : CA:: MF:FA,:?ME: 5
s. 15. 5.

aga. 6.

9-8. 13.
z. I. 13.
«feinta.

Io.

a. 9. 1°." FKq. Hinc 5 MKq: BKq, 8: 0b id ’ BK

FA; ideoque z LC: à ÇA: MF: ÆFA, id
efi CD: CM: MF: FK. Hinc componen-
do DC .-l- CM: CM:MK: KF,&’ (DG-l-
CM)q: CMq: MKq: KFq. Iam fi AC et;
trema ac media ratione -fecetur, erit maior
eius portio 4’ :CD; ideoque erit x (DG-l-
iCM)q :: g CMq. Hinc & MKq :sKFq;
ideoque 4 MKq efl 9,8: MK p. Et quaniam
*BF:4.FK-: erit BK: 5 FK, 8: BKq : 25

non
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non 2 M K. Vtraque tamen [a exiflente,
erunt 8K, KM p E. Quare MB eI’t apom-
me*&ipfi congruens MK. Dico, &MB effea,74. le.
apotomen quartam. Sit enim V ( B Kq -
KMq):N. Et quia KF EFB; erit K8 Z 543.16. Io.
FB Z B H rationali expofitae. Deinde quia
BKq: KMq: s; 1,8: conuertendo BKq: Nq
:5: 4.: erit "IN non 2 BK. Ergo VMBWPdefi
erit apotome quarta. Hinc, quum fît ABq q terr. Io.
: a MB X B H, erit A AB sa quae vocatur3-COI’JSA6-

minon Q.E. D. . 8! 31- a.* Cor. Diameter circuli AGIex angulo A penta- h 95’ 1°.
ni regularis dnéhôlarcurn CD a latere oppofito

nbtenfum, 6: lama ipfum Oppofitum CD ad m1
gulos raflas bifecat.

PROP. XI]. THEOR.
Si in tirculo ARC flingua-

Ium aequilaærum ABC dnfcris-
batuir: trianguli Iam-r AB po.

’WD tentia triplumgfieiu: DA qua!

ex cirtuli mura D. .
Nam, produâa AD in E.

v E quia circumf. BEC ca; tartis
pars circuli,& RE: CEC: erit BE fonça pas; 3, a, ,3
circuli, ideoque rafla BE latus hexagoni : "a. ont. 15.4.
DA. Et quia ABq 4- BEq : 9 AEq a 49A 3h 3A
DqueritAquêgDAq. Q.E.D.

* Sahel. -. 1. AEq:ABq :4: 3.
2. ABq: AFq:4: a. Nam’AeqABq:’.6°Y-8-6a.

ABq: AFq. I , . ,I 4’ & "f6;, 3. DF:FE. Nam AÈBD aequilaterum efi, .
&ADF adfiCperpendicuIarîs’fl Ergo un: FE.: 4- Ï-

4. Hinc AE:: 3 FD. , . .. 1°”qu
Bb a PROP.



                                                                     

sa: EVCLIDIS -ELEMENT.

PROP. Km. mon

Ai’ Pyramide": 1* tahfiituçre, Üfiiliaem impri-

. bander: data;’ algue criant demoigflraré, quad
.jfihaerqædiammr ..AB ç]! patentât ffiyiæltna

A i Mari: ipfiùrpyramidir. . I V. l I ,
",9, 5, ..SeèeturABinCFita, vt AC: i CB. A Su;

pet AB defcribatur femicirculus ADB. &exç
ad AB duèatur pèfpendicularis CD, ’& iunga-

MAD. F in cirCulusiEF G centre H inter-
v.2. 4. uallo CD. & in eo defCribàtu; ïttjiangu A

neqixilaterum-EFG. Iungantur HE. HF, H r
Ex H Plano huius circuli excitetur ad refile;
HK. quae fiat î: AC, &iunganeur
EFGK erit tetraedrum defideratum. ,1";

î- 3- dei LEtenim quia ang.KI-IE efl5re&us, ideo-
. ’ , que:ACD,&KH:AC,HE:-CD: erib’
magma KE : AD. Similiter KF :AD "-2. KG.

raquons. Et quaniam AH : 3 BC, 8: A8 :BC:’ A015.
g.con1tr. DCq: eritADq: 5-DCq:C 3 HEq 2’13qu
fi 19. 13- HincEF:AD; 8: ergo FG.:GE :EF:

AD:KE :KF: KG. Sunt 4:ng Ah EFG,
7126. der. "EKG, FKG, ÈKF àequilatera & aequalia.. E

11° go EFGK efl 7 tetraedrum. A Ï .53,

. il. Pro-f Ve! potins urinairmn: quad 8: in figueri-
tibus intcuige. A A ..-

kq- Mm"-.. a
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2. ProducatugKIH in, L, çfifit H L. :ICB.

Quia " ACæ CB,:ferit EH: HEv. coi-4.6.
: EH L. Ergo. fanfioüculus. fuper- KL
defcri jus 91mnfibitpe’1f.E,&, manants; KL,.QJCh-xafi. -
çonu fus, tfànfibit etiampeç. G à; F, quoi
codem. 111040. oflandetuxj. ’ Ergox fphaerax. r4. def.
data. cuîîls. diamptenefl AB.: KL, compreg. Il.
hendçt tettàëdrum,EFGK. 4 E. F. ’

.’ 3. QuiæAB: BAC :KG 3;. 1 z» exit conner-

tendo, AE:. AC. :, 3,: z. EH;1 vero, 3A:-

: A-D:.vAC, 8K binoAB: 2, cor.ABq: ADq. Ergo ABq: ëqADq:i KEq. 20.6.

Q. E. D, " . I , ’ h I’ ’ A L E. M. M A.
v Demorgflrandumgauim (fi, M12 AB.: BC z:
ABq z. 1).qu . A ’
4 I Nam quîaBA: AD: ".AD :1 AC; erit BA
XAC:ADq. Et quia,AC:VCD : v CD:-
BC: erit ACIXCB: CDq. ’ Hinc-AB,: BC
: fi A8 x AC: AC X» BC :ADq: CDq.". 1-6.

Q. E. D, ’ ** CproII. Dimeter Manne KL en. fefquîaitera.
altitudinis K8 termedri infqripti, ’
A * Schol. Latus retraedri FG potemia efl l’ethni-

alrerum altitudinis terraedri H K, . Nm: FGq:
HquADq: ACq;ABq: ADq:3:.2.
i PROP., XIV. PROBL..

Ûfiaeéum iconflituerç, à? gadin: filmera
compréhendcre, qui? pyramiçiem; nique dé-
inorglimre, flânera diamglmm’AB polentia du-’

il"): (02’ lateri: ipfu: ofiaedri. ç

i A 3b"; A . Dat’a.
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Data diametèr AB bifécetur in C, &- def’crî-

bamr fuper AB femicirculùs ,  8: ex C in AH
ducatur perpendicularis I CD,’& DE iùn’gatur.

Fiat quadratum -EFGH, ’cuius latus à BD.-
Ex punâo I interfeûiopis diametrorumv E6,
FH plana EFGH ad rafles ducatur KIL, 8;
fiat KI:IL 2 I E,l &iungantur;KE,KF., KG.

KH, LE, LF, LG. LH.   - ’
,, 9, - I ’ LNam quia ’EI:IH.&ang,EIH reüùs :y
3., 47.41. eritÂEHq z, zEIq. Et quumKI-:-.IE, acangi
7’3«defiII.KlE reüus Y: erit 8: KEq. -::  : Elq. Hinc

EH :KE. Similiter KH :. HE. Ergo A
EKH cit aequilaterum. Eodem mode ofien-
demus,1:eliqua triangula. quorum haïes. film:
EF, FG, GH, HE 8K vertices K,L, cire aequila-a
tara. Et patet, omnia haec Aa interfe aequa-

’quh’a-ï’ lia 5 elfe. Ergo KIL F GHL efl; * oâaednun.

5.27. dei Q. E F; .
Il. z. 3. Quia K1:- IE z IL: femicirculus

fuper- KL, defcriptus tranfibih par E. Et. ma-
nente KL,conuerfus hic femicirculus tranfibie
etiam Fer F, G. H. Ergo iPhacra diametri

- KL c0 mprehendet hoc oilaedrum. Sed 8C
data fPhaera. Nain quiaKE:QEL,«& angin-

fami-

fiy-.-.--------- 4---.--. 4

v fifi gay-
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fgnücirculo KEL Ï re&us efl, erit KL q z:- 5 a. 3:. 3.
z KE q. Efi vermABz z BC; 8: "AB.; B Cu- aux 8- 8!
:rABqa BDq, Ergo AquzBDq z z ma
ŒquLq. Hinc-diametro dame AB aequa-
lis efi ipfaKL, ideoque oâaedmm fphaera da.
tacomprehenditur; â: AB potentia dupb. dît

lateris oéhedsi KE. Q.F . F. &.D.  I I
’ * Écran. 0&aedrumconfht- ex àabæpyrami-

dian aequaübuæbafin. quadratam habentibus, 6c,
altitudmem aeqnalem. fémidiametro fphaerae ci:-

qumfcxiptae. ’mon. X.Vg.2R’O.BL.. 5
’ A ’ - v . Cuâumtonflituençüv

- - adtmjizhaèm’tompnheg-

’ dan, qui 89’ prier"; at- I

.. que demoqfiranjiohaama
D diametrum AB lutait-11!»

G     unfia triplam (fi. .  
  â  ’ -ExAB auferatur par; I  

,   "K N" tertia BC, 51, fuperAB
defcripto - femicircnlo,

* l .ducntur. ad AB perpefb- , »
1P dieularis» CD, 8: iungæ.

’ ’ ,. tur-DB. Fiat quadra»
L M tum EEGH habens la-

- I . tus :DVB, ÀEx Punfiîs
I a E,F,G,leanoEFGH   K
ad raflas 9 excitentur EK, FL,ËGM, HN, .12. u.
quamm quaeque fiatzEF. Iungautur KL, .

LM,MN,KN. .. I . Quidem ex-conflruŒone finis patetJoIîp-À.

dam genitum elfe   cubum. Q. E. F. W baderne,

. Bb 4. 1.51m]-
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391. EVCIJIUIS’ï-EIEMENT.

a:   3* ’ 2;3.IùligahturE-G;
- .. -  . ’ ; KF.KGn-’Et quia mg;

KEG reflus F efi: femt-
circulus fuyez-KG tram;
bitàperEj Rurfus quia,

d f... l3 c v O M-anguliGFE,GFLre.JIIQÀ.rch.13.6j B .’ ’.’&ifunt;,ideoqueGF pkaë
:’°°"fl’* ’ .noELreüa’efls&him*

4.1L. 5, I y r t -’ ang..GFK reflux anus
au :’- ’ .’ « - Icmibiféulué rager KG:

E U A N tranfibit a P:rF.-- Iaem’
L i ï A; Âéi’èliq’ùîgpuùâis H,N,

Ï” f f * r le”) M,L oflqdetm. Quare
-:’-” i A ’37225fecnicirc5ûîïîpqr KG,

x . v rmmenteK ,Gçnùçrfus
fadet fphaeramï quae. cubum M (attige,
Mandat: Î Dico autem.diam°mt aAB.
Nam quia EGq :45 z-.EFq È.i*EKg:..-Ç&

3.47. r; ISGq’i :EGq 443:qu erit :gEKq
. à K sBDq. . Sedquum fît A8 L: 513 Cl a;

c. cor. 8. &AB: BC,: * ABq: BDq: fiât-ABq: gBDq
20. 6. -..-.,---1(Gq. ï-Ergo KG: fifi Itaquêxçubus

4581m; efi, quem data fphaèra bolmprehènçlij.
»&Ïdi’ameter AB potentia 93- mais pin à

Q.IE.F.&D. "X .i Ê? mal. Quia. AD gré; r èènèara rëhàï

èm 3* 13(Ïng datae’. infaiptî: pater, diamdtèümfphzen
1’? --"-’ v1" poire Mer: terriedri ô: can in codera. infçrj.

.1; v .. l.4 .. A PROP. XVL PROBL. .
, 4 Icqfitèdrum tbrgfiituere, Ü miam [fluera

  comprdgndm, qùa 8j palliât: figuras at-



                                                                     

-*-.’.rwr*-;’v --’r ’ -

.2- SKIB’ERA’XIILTK m .

  que etvfdemonflfàrï, "icofizrdri 1414::- irratio-.
t dg liftant", quae minot». appçllatur.mlem

Su , aÂ J. 4éme Iphaçrae
- , dîametp’o. AB abfcînditutj

r. ars tinta BC,&f";er
î fifi dâ’cfiPtoIemicirclÏlO.

v ducatlir- ad AB perpehdi-
cularisCD, 8K BD iu- z ga-
tursqud iatCWaIIO,d îçri-

, hâtur areulùjsEFGHr.
. Huic-infcribauiçpentàgon

- aequilaterùm 8C
- , l-qqîangnlum EFGHLCir-

’ A Iççumfçrentiae. EF,, FG, -

.GH,H[, 1E bifecentujriln  
l KL.15,1,N,0;&imggntùmF.EçqLG,GM,M1;L

   Bb s EN:a
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Â , 

B.

EVCLIDIS ÉLÉMENT.

’ I . K
4m. i

jf)’

s .-HN,INÏ,’IO. OË, EK, item
r KL, LM; MN, No, 0K.
.Erit ergo KLMNO peu»

tagonum 21(2qu
  aeqùîangula’m,& E0113-

cagOni lzfus.  A punais
E, F, a, H, I ipfi cinculi
planoçaàreflos eriganjtur
EP,FQ.GR,HS.1T,femi-

. diame’tro VK fingillatim
aequaïes,&iunganturPQ,
QR, RS.ST, TP,,PK, PQ,
QL,LR, RM,"M s, SN,

NT,TO,*P. Iam qu’îa EP, 1T parallalae C
Kant; erit P T : El ’, hinc PT erit latus
pentvaani aequîlateri in circule QRSTP ipfi

,EFGHI aequalî. Idem de reliquis PQ, QR,
R8,



                                                                     

:va w -1

TV9»? mg

ILI-B ER XIII. " 39,:
RS,ST demonflmbitur edàem modq. Erît
ergo PQRST Pentagonum aequilaterum. Et
quia PE efl latus hexagoni, E0 v.ero decago-
ni: erit; 0b ang. PEOreaum”;PQ latus "pen- fadez",
agoni in codera Circule. Idem patet; dent. le. 13.
0T.e Ergo POT erit A aequilaterum. Si-
mifitcr oflandîtur, ipfa P K Q, QLR, RMS,
SNT efÏeAa aequîlatera. Patet etiam ex di-
&îs KP O, OTN; NSM, MRL 8: LQK A3
ac uilatera cire. ExV centro cit-cuti EFGHI
ip ms plane ad raflas ducatur Raz, in qui.
ex vna parte punŒ V capîantur-VX2hteri
hexagoni. 8; XY a lattai deeagoni, 8c ex al-
tera VZ : XY. Inngantur-PY, EX; YT, EV,
KZ. Quia VX, P E fune- E’ parallelae 8E
aequales ?: erit PX parallala 8:: ’ EV Iateri 9- confit.
hexhgonî, 8: mg..va reflus 76, hinc 8L P X V firme?!
mans. Quare, quam XY fit dçmgoni latus,
erit P Y z: lateri pentageni a PT. Idem
iunêüs TX,VI patet derefia YT. Ergo PYTu I
efi A aequilaterum. Similiter aequilatera
funt A3 reliqua, quorum vertex CR Y. 8: ba-
fes fun: T8, SR,RQ, QP. Rurfus quia 4’ KZq -,

:KVql wl-VZq: erit K2 : lateri penta- l
goni z K L. Eodcm mode, iunEfis LV,
b2, ofiendetur LZ’: KL. Ergo A LZK
aequilatenun loft Idem ofiendetur de fini
gulis ins, quorum bafes funt LM,MN, N0,
OK &*ïrertek communi-s efl Z. Confitu-
tum ergo efl folidum viginti triangùlis acqui-
lateris contentum, quorum aequalitas etiam
patet. Q.E. Eu ’ :

o !2.Quia
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IN .V v . . I. A

41.9. 13-
«p. confira

u.fch.13.61 f *

c .

a:

quam idetu fimil

x

I S.- ELE MEN T.

a w ’

i I. : Ï n: u I ’
.2, Quig4VX,XY funt

. latere baugeai 8:. deca-
  garni: "erit’l’ YV: VX z

VX-:Ï XY,  Hinçf9 YV:

VK. :: KV: VZ.- Ergo
fuperYZ defcriptus femis

x ’ circulus ” tranfibit par K;

  Similiter quia ZX:YV,
53: PX : VX, erit 2X:
XPzPXO:-XY,-& bine,

’ oh ang.ad»X xeâosfiemi»

circulas input ZY tramât

bit etiam par Quare
iter de reliquis verticibus

Jangulorumiçofaedri. oflendi poflît; confiai,
femicirculum cirez ZY manentem-rotanm

tranfitu-A



                                                                     

l

L12.È.Rr;.xm.v: m
’tràhfiturum’ effe pet ’verticéS"omnîum1angulo-

.rum ic’ofaedri, 13: ergo hoc icofaedrum com-
prehenfum i’ri fphaeta uiametri ZY-. Et quo- q
miam, bifeËtàVX in W,WY q * z s WX q;
ZY veto à z WY, ac VX :2 WX’: un? I 13.
ZYq z g VXq. . En amena AE:; BC,-v8: Ms- ’5’.
ABq: B Dg: v A3: BC. : Ergo quia A32, Menin 3.5;
:5 BDq :4? SMVXq :t ZYq; fphàera au 9°. 6.
metri ZY icOfaedrum compréhendens erit ’
dàtae fphaerae ae’qualis; .Q.E.F.: q fi :
’ 3. Denique quia diamete’t data AH où f

ABq :5 BDq: erit;8 8: BD ideoque total 5- dei
diameter circuliEF’GI-II ratiomlh; Hintë la q
goum lams peuta’g’oni KL fit ’ mineur; 8c lez-m u, la»

aem KL fitqu’oqlœlàtus icofaedri: Patet, la.
tus ièofaedri eflÎe irrationalem, quae mina

vocatur.- ’Q. E».D. - A . v
r * ÜorbÏÏaï. l vSphaeràe aidoient potefl quînt’upïum au: quae

cit centro éirculi quinque icofaedri latex-a am-
bientis. ’ Et diaïnetén-Tphaeraé itèoÎaedl-ovcif-

cumfcriphe comp’ofita off ex latere hexagoni et
duplo latere decagoni; quae in coderai circula

deferibunt’ur. v - « ’ I *mon m1. mon. , l u -- -
Dodetatdrum torgflituert, 69’ andain fihàefi:

tomprehendm que Effluediâ’ar figura"; et?
que etiam,demonfirare, dodemedri Iam: if:
ratinaient, quae apotome appelfatur. J "’ k.

LExponantur praediEîi eubi 5 6110 Pîâiîàg; 1343..
ABCD, BCFE, ’q’uae fibi inuicem rafla futur,
8: eorum fingula latera bifecentur,& iun’gâi’ë-

u. "t ,1

l



                                                                     

Il. 30.4 6-

a3.def.6

u. 6; n.
1.32. 6.
ï. 1. n.

U. 21

.393 EVCLIDIS ELEMENT. -

. A GK, HL. ’HM,
E.Z X FtDahl-L.ReazaeNP,

w l PO,HQfecentur ex.
N R S 0 trama” & media ra«

a tiane in R, S,Tpun-
B - » G ais, , in quibus ad

T plana cubi 8: ad ex-
W teriores eius partesa Y K -6L exmtentur perpen-

, diculares R V, S X,
-A L D TY, quae fiant ae-

quales ipfis RE, PS,
QT. Iungantur VB, BY, YC, CX,VX, quae
terminabunt pentagonum dodecaedri. Nam,
iunûaRB, quia 9PNq -l- NRq z 3 RPq, 8:
BN:PN,.ac RP z RV: cil BRq z a BNq
4-qu :3 RVq, ideoque B Vq : a BRq
-i-RVq:4.RVq. Hinc BV: zRV. Sed
quia PNzPO, ac 0b idRP 25’ PS: efi VX
z * RS:z PRzzz KV." ErgoBV a VX.
Similitet BY,YC, & CX ipfis BV, VX aequa-
les Aoflendentur. Sunt autem hac quinqua res
flac in vno plane. Nam ipfi RV vel 8X du-
catur Parallela PZ ad exteriores cubi Putes,

- 8: iungantur ZH, HY. Et quia A HQ: QT
:QT;.TH, &HQ:HP, ac TYzQT:
P2; eflHP: PZ;YT :TH. Sed HP.YT.
eidem plana BD ad raflas infifientes, faut!"
parallelae. Ergo ZHY efl ’vna reûa, &pro-
indeiin uncplano. Pentagonum ’-ergo efi

  BYCXV, &aequilatetum. Dico etiam acqui-
angulumeffe. lungautur enim BX, ES. Quo»
niant: NP feûa efi in R extrema’ ac media ra-

tione,
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flanc, &SP rPRI: erit "’NSq-il- SPq mg". in. a:
PNq. Hinc NSq «FSXq z 3 NBq,&NSq -i- 4. :3.
SXq-k-BN-qz4NBq, id cf! a SBq-FSXq :: » q e-
BXq: 4. NBq. Ergo BX : 2 N8 z BC.
Quarë in Ais BVX, BYC erit l ang. BVX :g. 8, r,
BYC. Similiter ofiendetur’ang.VXC-:BYC. -
Ergo PentagonumBYCXV cf! ’aequiangu’lum.c. 7. 13,

Si igitur in ad vnumquodque duodecim la-
terum Cubi eadem Conf ruantur, quae hic ad
latus B0: figura fonda conflituetur, duode-

.cim pentagonîs aequilateris 8c aequiangulia
8: aequalibus contenta. Q. E. F.

a. Producahzt 2P intra eubum. Occurret
ergo diametro cubi, 8c ambae Te bifecabunt ’,r..39. n.
quad fiat in W. Efi ergo W centrum° fphae-V. 15- 13»
,rae cubuchomprehendentis, & dupla PW z:
«9 lateri cubi, ideoque P W: PN. Et qu-iao.3ç g.
.PZ:PS, erit ZW :NS. Iam quum præ-
ItereaZX:PS,&NSq-i-SPq::3 1’qu erit
3 PNq z ZWq-l-ZXq z ’XWq. Sed femia h Ï:
diameter fphaerae cubum comprehendentis ,
- potefl etiam " triplum dimidii lateris cubi PN. l .
Ergo XW efl femidiametro fphaerae cube cir- P
cumfcriptae aequalis. Quare quia W efl cona
tram; erit X in fuperficie fphaerae. Simili.
ter vertex cuiuslibet reliquorum angulorum

.- dodecaedriinfuperficîe fphaerae efïe demon-

firatur. Ergo dodecaedrum Iphaera com-
. prehenium en: data. Q. E, F . I

3. Quoniam a NP z PszPR: .RN, ideo- 3.3.deE 5.
2 quexNo :RS::RS ; 2RN:-.RS:RN-*-SO;vaËy*5.

’NOautem a RISa ideoqueRS a» NR 4- 80:
, eritAreEhe N0 extrema ac media ratione Yo.

P Etna
à";



                                                                     

. au» EVËLIDIS tumeur.

A 4 age mâle: portioîpï’aRS: VX. "Et-qui
.5. ’fphaerae diameter, quae P9 potefi tri la!!!

4,.5. 1;. ipfius N0,’eftp: me: N01); ergo , .VX

apotome. Q. E. D. .. - ’J a en Corail. Ergo latereèubi cirre-m4 une figea
ratiche au. 3 ains porüo maint efi dodçcaedgi

, n, tus». t   h n Vlh* animique: etîam, malin Tubtehaenrem
angulum pentagonilîn dodecaedro elfe huas au
in cadem [phaera infaipti. . - ; - »

P’ «PROF; XVIIÏ. ORL. a ï

Ï V ’ P o ’ Laterà quinqua
figurarume expo-
nert, Üïnter fi
tofipafn’re. "
Q. 1. Expon’afur

datae fphaerae
v diamet’er AB,-- ç:

a feeetur in C; D
fic,.vtAC:CB.,

’ I l ., &"AD: IDE.PA K C D L B Fiat femicifcü-
*lus AEB, 8: in AB perpendiculares ducantu’r
"CE, DFr& AF, FB iungantur. Et quia AB :3

mon 19.5; BD: e11 * AE:; AD. Hin’c qui: A3: AD
8430138. 5::13 ABq f AFq: efi ABq AFq. "Elfgb

3°°6o gAF en 7 lattis tettaedri. » * a " i
1" ’3’ la" ’o 2; QuiaABq: BFq 2:5 A8: 130:3? Æ:

3.315. 13, off Iam: ’. a " - "’ ’ 1 ’
r 3,1unEtis AE, EB, efiPABq: DE : JAR:

un? BC:z: x. ErgoVBE dilatas o aedril’.
’o V " 4..In AB aucun? Per endiCularES’ACet:

AB. ’IunâaGC, a-pun H duCRturinAB

unira... .. que. Penh
l

s

(Le:

a

a. 9.



                                                                     

LIBER XIII. * 4o:
L perpendicularisiHK. Iam quia HK: KC :: Cg, 4; 6,

GA: AC:2: x: erit HKq:4KCq, ideo-
que ; KCq : CHq :CB q. Et quoniam
AB:2BC,8:AD:2 DB: eritDB ":u-S. 5.
CD,ideoque CD:; CD, &CBq: 9 CDq.
Ergo KG: CD. .Fac CL : KG. 8:in AB
duc perpendicularemLM, iunge MB. Quia
CBq:5 KCq; cf! 9 ABq:5 KLq. Ergo9u 154 5.

,KL efi latus, hexagoni ’ in circula quinquekcm’. 15.

il icoiaedri latera ambientis, ideoque AK : l lai
A LB:i lateri decagoni in codem circule. Sed

ML : tHK .: 2 KC : KL : lateri hem-m x4- Br
goni. Ergo M8 efi A latus pentagoni in eoJ- 1°» la"
dem circula, ideoque latus P icofaedri. ".16- 13v

s. Secetur BF extrema ac media ratim
ne: erit maior eius partie EN latus dode-
œedri a ’ . v.1.cor.r7.

6. Ex his liquet, latera tetraedri, oflaedri, I 83’
8: cubi elle p E diametro AB fphaerae. Nam x

i quamm partium 6 efi ABq, earum 4,efi AFq,
trium BEq, 8: duarum BFq. Ergo Ë AF q :f’ 3* 5’

un]: z BFq, 8: BEq : à BFq. lcofae-
dri veto 8: dodecaedri latera nec inter fe nec
ad praediEiarum’figm-arum latere fun: in ra-
tionibus rationalibus: quia illius latus F efi

a minor,huius apotome ’. n ":17. 13»
7. Dico,MB icofaedri latus mains elle latere * i

dodecaedriuN, Nain le FBq: B D.q :AB :8. c"- 8-51
BD: 3: x. Sed ADq : 4 BDq. Ergo m’- °*

- AD)FB,ideoqueAL:,iFB. IamALfD-
fla cil extrema ac media ratione *,8: maior *v9- Bi
oins porno eflKLghinc quia &FB exgrema ac

i C c media



                                                                     

4o: EVCLIDIS ELEM. L.XIII.
media "ratione fefla cil, 8: "eius maior portîo w

c.3.def.6.BN cil: erit KL c à. 4Erg’o ML :
vel7-14’ KL bBN, ideoque C ME )BN. E. F.

i "9’ 1° I 527201.
Dim, praeter iam diâïar quinqiic figura: non ’

conflilui aliam figurant f, quaefilbfigun’: aequi-
lateri: (9’ anguianguh’J, inter fi aequah’bw,

tontineatur. q . q,I 11.535 Ex duobus enim ’angulis planis * non con-
l n. flituitur angulus folidus. Ex tribus autem
’ l triangulis aequilateris 8: aequalibus Conflitui-

tuf angulus terraedri, ex quatuor oflaedri, ex
. quinque idofaedri: ex fox autein pluribusue

nullus Conflituetur’, quia fax anguli Aaequi-
lateri z" 4re&is. Pbrr’o Tub tribus qua-

. dratis continetur angulus Cubi. Sub qua-
,41. Il, tao-r autem pluribusue T nuilus angulus foliv
M. iman. dus contineri poitrail; Su]: tribus pentagonis

1- aequilateris 8: aequiangulis ac aequalibus con’ -
tinetur angulns dodecaedri; Sub quatuor
autem ’pluribusue nullus comprehendetur *

43.2.fcb.n.:angulus lolidus: quia 4 in iis angulorum
4. fumma 9 : 4 reEiis. 0b candem rationem

Je): aliis figuris polygonisl aequilateris 8:
aequiangulis nullus folidus angulus confli-
tui potefi. . Ergo nec fieri potefl figura f0:-

, lida ex figuris planis aequilateris 8: aequian-
gulis praeter quinquediâas. I Q. E. D. n

’ E V CLI-
f Talem autem întellîgit figuram, cuîus (ingu-

li folidi anguli tub aeque’muïais plouk

angulis continentur.

.4.-.- . x.



                                                                     

Ê’ËMO) 403

EVCLIDIS
ELEMENTORVM’
e LIRE R X1V.’r

1- -.r JPRO P. I. THEOR.»
Ë A Qnae a centra A tireu-

- B C li alanine ad luta: B c pen-
tagum’ aequilateri in eodms

tirade defiripti perpendi-
Mari: dueimr AD , dimi-
dia efl vtriuque 67’ du:
A C quae ex rentra, 55’ la.

F teri: deragoni in codent cir-
v tqu defiripti. i .

Nam ProduCaturDA inF8: E; fiat
ED, 8: iungantur C E, GC. Iam quia tota’

0U

I circumferentia cireuli: ç BEC: erit dimidia ü.
FCE : 5 CE, quae dimidia cil Ü ipfius BEC.

3.8: go.

Hinc quia FC: 4. CE z erit 15 ang. FAC :49. 33. 6..
DAC; SedFAC’f-î’Y’zDEC. Ergo z DACaMù 3-

I:DEC : ’DGC. Quare AG’:: GO : a
CE, ideoque AD : CE -l- ED, 8: z A0:
CE-l-AE,id efl, ADzêCE 4-iAC. En
autem CE latusdeCagoni. Q. E. D.

IL E M M A. .Si in eireulovpmtngonum aequilaterum de-
firilmtur: quadratam, quodfie ex latere BC

i ’ Cc z. pen-t Vel verinsHypficlis Alexandrine de «minque

corporibus liber prima . l

I.



                                                                     

4.04. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

penîagoni, min cum que».

B C urate quad fit ex nard,
la) quae dauba: pentagoni Ia- a

terilmr flbtenditur, quin-
tuplait: erit quadrati citer,
quae me): cime-’1’ eentro A;

Ex centra circuli A
E ducatur in BC perpen-

i ’ dicularis FADE, &iun-
5’ 3’& 3°’ga’cur CE, quae erit ë lattis decagoni, item

i CF. quae duo Pentagoni latera fubtendet.
Et quia FE :2. AE: erit 4 AEq:FEq

"’3t’3’ : l ECq 4-- CFq. AErgoç AEq z
in 13- AEq 4- Ecq -l- CFq: 9. BCq 4-.

CFq. Q.E. D. q ”’PROP. Il: THEOR.
Idem circula: comprehendit dademedri peu.

tagonum ABCDE, 87’ icqfizedri triangulum
FGH, in eadem flairant: dJcriptœum.

5.. 8E6
A B. NUE a]

- Sit fphaerae diameter KL.’ Iungatur EC,

1. cor. 6. 8: exponatur i reËEa MN talis, vt KLq :5 .
10- MNq. Ergo * MN erit quae ex Centro CÎF

x’mr’ I6 culi, Fer quem icofaedrum defcribitur. Se-
13’ Cetur MN extrema & media rations, 8:

. fcgmen-

- «au.



                                                                     

C T.

un qui

2x "à

zingwii

m, a!

mm
i mini

:irculi I

me

gain

m; a

manda

:Fl v
in:
:qu’

W
grill

4
L

va..3x

L I m lxrv. au;
fegmentum maius fit M0, quae ergo erit de. 5.8: (ch.
latus decagoni in codeur. circula. Iam 9. 13-
quia’s MNq :2: KLq,:F’ îCEq; 8: 3"*2’°°r-’7-

CEq: 5 MNq :’ 3 ABq: 5 M04: eritv
3 ABq: 5»M0q. Sedquîa FG efl i ’ à.
latus pentagoni in Praediûo- circula: eritg. 16. là.
5 FGq-:°5MNq 4- 5 MOq :3CEqv-IO.13L
-l- 3 AB q :1 15. quadratis eius, quae ell en?" lem"
centra circuli,.circa ABCDE, circumfcriptiïdîmleci
Atqui 5 .FGq : C l5 quadratis eius, quae ’ 3’
eli ex centra circuli,circa FGH defcripti. E? a

’ go circuli, ciuca ABCDE &F (il-1 circumg
foriPti, aequales fimt. Q E. D. I

I P’R OP. HI. THEOR.

Sifuerit pentagonum aequilatrrum Üiaequi- V
angulum AB.:C DE, 63’ cira: ipfim cireuhu; un
centra Faute": adlvnum latur.AB perpendicula-
ri: FG 411431: finit: quad tricierfub vna latere
AB Üperpendüulari FG contirzeturfiaperfieieà
dodeeaedri çfl aequale. I Item’

Si fieri): triangulnm aequilatemm HKL,
87 vina ipfilm circulai, enim-rentrant M; 89’
ab eau perpendimlari: M’N : quad Iritier fib
HK.MN continetur- figerficiei ieqlàedri aequo-

Ie e .

’ fi C c 3 r. Ium



                                                                     

Ca4ls la I

l

406 avouois ELEMENT.

r. IunganturAF, FB. Quia; ABX FG
2’ la AAFB : z Pentagonis ABCDE: erit
goAB. XFG. : u ABCDE : luperficiei
dodecaedri. y. I ’ "

2.1ungantur HM, MR. Quia T 3 HK X
MN: 6 A HMK : z A HLK: erit 30
HKXMN: zeAHKL : fuperfiçiei ica-

faedril Q, E. D: il ,x Corollarium.
Ego luperficieà dodecaedri eli ad fuperficiem

I icol’aedri in eadem fphaera, v: reÉlangulum [oh la!

«a. 14s i

me pentagoni perpendiculari ex centra circuli
circumfçripti ad illudtiduéla ad reaangulnm lob la.

tere niangon 8: perpendiculari ex centra. circuli
tissa, triangulum defcripti.

PROF: 1V. THEOR.
Vt dodeeaedri filpflfirifl

adfiqperficiem ieqfizedri, ita
dl, lulu: tubi A ad ieqfaedri

latter BC, qCircula BCnguiicofae-
dri triangulum, ideoque
&dadecaedri pentagoiium

pentagoni ’latus CD, et trianguli CB. Ex

-. . I centra
f comprehendiginfcribatur .



                                                                     

2.9. (S,

L I B E, R4 XIV. il 4.07
i centra E adBC;C,D ducanturperpendiculares

IF, EG. Producatur EG in [-1,81 iungatur
CH. quaeerit latus decagoni. Hinc li L
-l- HG extremaac media ratione fecetqr: erit
îEI-I maigri, partie. SedEG,: ° à EH 41h. 9. 13.
HC; 8:,EF :49 à EH; Ergoduplae ipfius EC:"..L- I4-
extrema. acgmedia; ratione. (efface maior portiqq’é’rch I 2’

erit 2. EF; Sedipliu; Avextrema8: media, ra- bilât. w
tiane feaaemaiorportiofi off CD. Quareq’ 13, ’ i
A: CD: 126,: EF: ideoque. A. Xj EF :ill;7., r4.
CD X156. En; ergoA: EC:.”A XiEFz’i
BCXEF:.CD.X’EGV:dBC EF : * (10-: [c206-
decaddri fu rficies, a A icofaedri. lu erfi: ’ . r°

cieme Q. a i Plaec’B.R40P.AV. THEOR. v
Qualibet n84: linea extre-

ma à: media ratione flafla,
quam, raflant": [tout en,

E; quae potefl’ quadratum to-
iiu: 67’ quadratum, maiorir
portiom’: , ad- eam , quae:-
potqfl quadralum. tatin: 8’

, " ’ undratum minori: portio-
A i " 35:, tandem baba calai Iam
A ad fait" icqlàedri IRE

Sir enim cireulus C is, qui capiti icofaedrii
triangulum8: dodecaedri pentagonum, in ea-.
dem Iphaera defcriptorum, Ex, eius centra
D ducatur vtlibet mêla, DE,A quae extrema 8:
media ratione feoetur, vt maior eius partita
fit F0. Sit G lama dodecaedrî, quae I5 cries. Leur.
maior partit) raflas A extrema mediaque ra? I7: 13.

v Cc 4. tione



                                                                     

408 EVCLIDIS VELEMENT.
h tione feEiae. Et quaniam

Blatus trianguli icofaedri in

7.12. 13. circulaC ellzerit Bq :7 3
-DEq. Sed DEq -,FEFq

lek 13- :53DFq.Ergqu:DEq"7’148 443qu:0qu DFq z: a
Aq: Gq. 8: bine Aq: Bq:
l l G z DE -I- EF q. SedAli-M quilim G (il latus pentagoni

5M). 9:8tdodecaedri in circula C; 8:ÏDF latus deca-
5- 13- ’goni in eadem: erit Gq : * DEq --l-’DFq.

**1°*’13*’QuareA: 3:1 (DEq -l’DF q): «(DEq

4-EFq). 8: ergo ’, qualibet rafla extrema
media ratione feüa, quam rationem babel: ca

quae Potell 8m. Q. E. D. i. PROP. V1. THEOR.
V! latte: ami ad icqfizedri latter, in: 5,4 dode-

kaedri jolidum adjblidum icqlàedri.
Quia enim idem circulus Pentagonum dodev

3:2. 14.- eaedrî 8: triangulum icol’aedri9 in eadem fphae-

mcapit : fi e centra fàhaerae in planum huius.
circuliintelligaturdu aperpepdicularîs;erunt
Pyramides, quae pentagonum 8: triangulum
hales habent, asque altae. Vt ergo pentagonum

t6» la. ad triangulum, ita cl! * dodecaedri Pyramis
ad pyramidem icofaedri; ac proinde vt l 2.
Pentagona ad no triangula, id ell, vt lupulin
oies dodecaedri ad fuperficiem icafaodri, ita

i dodecaedrum efi ad icofaedrum. Nain quia
erpendioulares, ex centra fphaerae in circu-
os in fphaera aequales duaae, incentra ea-

rum circulorum incidunt, 8: ergo aeqluales

. unt:

, :.-..wA

.- -- -.suü (.--

i



                                                                     

LIBER x1v.. 469
flint: dadecaedrum in la ,- icofaedrum in
zo’ aequales 4 pyramides, in centra fphae-
me vertices habentesq, diuiditur. Efl er-
go ”i vt Iatus cubi ad icofaedri latus , imma- L9
dodecaedrum ad icofaedrum. Q. E. D.

PROP.: vu. THEOR.

E Si. duel: influe tineae
AB , CD extrema neC F D media rationejèfiae fue-

m’nt: trime même! partiale: AE, CF a:
tatar AB, CD.

Nam quia A VAEq. : ABvX BE, (kl-174:
CFq :2 c1) x DF:. erit 4. AB x-BE:
AEq : 4 CD XDF: CFq, 8: com-
ponendo P (AB-l-BE)q: AEq: (0131:8. a:
-l-DF)q: CFq. Quare l.AB-el- B’E:AE*22.6’»
: CD ’-Ir- DF: CF, 8: componendo a
AB.- AE : a CD: CF, 8: alterne AE:.
CD. : AE: CE. Q.ED.

Corollar.

Dodocaedrum 8: icol’aedmm in codeur [phac-

ra eundem une: fa rationem habent, quam, fi
rafla linea extrema ac media miam feeemr,
habet ea,- quae potefi quadrata tarins 8: enim
ris portionis, ad. cana. quae potefl quadrata la»
tins 8: minons portionis.

me: ):(°)?(m

Cc s EVCLI-



                                                                     

 440 êüiâgatiëê

"EV C L I DII s.
ELEMENTQRVM. ’

LIBER; XV.
PROP.  I.  PROBL.

  E In data tuba ABCDE-F GH , pyramidem ’dçfiri-

(me. *
in . Ducantur diametri0  quadratorum, fifi! GE,

’ GC. EA,  EC, ÇA. quae
omnes fi inter fa, aequa-

- U les funt. Ergo tçiangu-
A B, laEGC,EAG,AGC,EAC fiant aequilatera, & aequalia.* Frein.

. de EGCA tetraedrum eflz. cubi angulis in-
p.31.def. fifiens, 8; ergo ipfi infcriptum p. Q. E. F.

"’ PRO P. n. PROBL.
In data pymmide ABCD

afiaedrum definben.
* Bifecent’ur lutera. te-

traedri in punâis E, F,
G. H, K, L. Haec Pun-

  fla connéfiantut n re-
A E ’ B ais , quae omnes inter

Y. 4" I fa 7 aequales erunt. Qua-
Ï te 0&0 triangtfla. quae bafes habent reâas

HG. GL, LE. EH & vertices K, F, aequi.
latera emnt 8: aequalia’, 6: folidum fub ipfis

5-4- I!

com»



                                                                     

EVCLIDIS. ELEM! I... XV. 4.11..

comprehenfilm 0&aedrum. erit, data tetraq-
(En infcriptum, Q. E. E

PROP. 111. PROBL;
  In data. [14.50.

E, F ABCDEFG
T O S ofiazdrum, defiri-

lama; ’
D A Sumantur8 quad, 3. 4.M ’ H C N G dràtotum centra -

  K,L.M. N, 0, PoIunüae [2 refilas

  , ML.LN, NP &c. ’Q P R ’ conflituent 083e!
A a v (1mm! Nam per
- PI. N1. O) du’càntur lateribus, quadrati A C. parallelaa
QR, R3, ST,. MQ,., quae. iisdem lateri.

, bus, & ergo inter [e aequales aman (’Pa-
tet Vero1 has raflas fe- mutuo. tangaraquh:
QT, S.T candemED, 8; QR, 8R candem
GB, 8c N R. QR candem AH 8m bifçcant).
Ergo. anguli MQP, NRP ï funt; mai. Hinçl- Io. Il».
quia MQ. Q1), P111. NR, quippe aequaüum
TO, QR,. R8 dimidia, aequantur: erit M? -

n z ÇPN. Similitel: oflenditur, ME, OM,Ç.4. I!
NK,NL 8: rauquas aequari, Ergo. 8 trian-
gula, quorum vertices L.K.A haïes. lattera qua-
drati MONP, funt aequilatera 8: aequalia, 8c
conflituunt. ergo 0&aedrum, cube. infatiptum.
Q. E. F.

rnom

A..- N .-ru »-



                                                                     

Wmf Il

12.6..
a 14.13.
x. L0. Il.

3.. 2. [ch
13. I.

F. 4»- fil].
32.. I.

a: .EVCLIDIS ÉLÉMENT.

. PROP. 1v. PROBL.
In datoofiaerû’o

AB C.D E F album
dçfcribere.

* Latera qua-
tuor triangula-
rum pyramidis
BCDEA bifecen-
tm- in M, N, O,P.
&iungantur MN.
N*,* P.PM,quae
aequal’cs * funt in-

ter-fa. à: paralla-
’ lac 5 lateribuS’ anéanti * BCDE, 8l proin-

de ’ angulos te os inter fe comprehendunt.
Quare MN OP en: quadratum. Deinde bi-
feEIis tataribus huius quadrafi in G, H, K, L,
iungantur GH, HK, KL, LG. quae ” fant aequæ
les, (St anguîos reflos À comprehendunth; quia

a guli, quos cum mais MN, NO, OP, FM
faciunb, femireâi P funb. Ergo GHKL OR
quadratum. Si in reliquis 5 pYramidibus
oâaedri eadem fiant: conflituentur 5 alia
quadrata îpfi GHKL aequalia, & cum ipfo
cubum terminantia, dito oflaedro iufcriptum.

Q. E. F. .. PROP..V.P’ROBL. -
In data icqlàedro dodemedrwù dzfiribere.

Si: ABCDEF pyramis icofaedri, cuius bafis
’ pentagonum ABCDE. Iunganturcentracir.

culorum,in triangulis AFB &c.infcriptorhm,
wifis GH,HK, KL, LM. Dico,GHKLà4

  * e e
O.4..-



                                                                     

tu! B-E.R* XV.- 4137
* efïe pentagonum dode-
caedri înftribendi. Nam

reûae FG, FH,FK &c. A
produaae bifeCabuntfy’4î 1*

latera pentagoni in P, I
N. O, &c. quia ibiîe-s’ 4’;

x cant angulœ ad ver-
tices F triangulorum.

Iungantur PN, NO, quae proinde aequales
erunt ’. Iam quia a FP f: FN : F0, ac:a 0.26. Lù
FG::FH z FK: eruntGH, HK ipfis PN, 4- 3*
N0 ’rparallelae, ac inde erit! PN: GHzîââh
NF: FH: N0: HK, ideoque 6H: HK. 6, 4°
Simïliter HK I:KL 81C. Porte quia ang.
GHK ’ z: PNO, ac HKL’: NOQ &è. ang. c. Io. u.
autemPNO :TNOQ, quia ambo funt 00m; «marcha.
plementa aequalium ’ angulorum in N, O ad 1’

duos reflos: erit ang. GHK a HKL &d.
Denique ex punflo fublimi F in ’planum AB-
CDE duâum intelligatur perpendicuîum, &a
p11n&o,in quo plana occurrit, duâae fini; re-
flue ad punûaP,N, O, Q, quae cum perpen»
diculari angulos 1’ reflos fadent. 111i, quaev- 4- Il.

a .

’ par P duûa efi , parallela intelligatur alia par
G. 81 a punflo, in quo haec l diflae perpendi-
culari occurrit, ducantur reflae ad H, K, L, &C’;
Iam quia î perpendiCularis illa a reûaper G ’
(luffa feCatur in ratioue FP: FG :FN : FH k
z F0 :jFK &c. patet, reliquas raflas, a punais
H.K,L ad perpendicularem duüas, parallalas ï
elfe illis, quae in plana AB CDE ad candem

."duEtae funt, ac 0b id angulos mans-cum per-
pendi- A
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4:4 EVCLIDIS EL’EMENIÏ

-’pendicuÏari facetté, & 

proinde 9 in: vno
omnes plana eITe. Vn-

ac patet, GHKEM
’efÏe pentagonum ae-

’quilaterum 8: aequi-
- angulum, Mecque. fi
in reliquis ’vndecim

. K Pyramidibus icofae-
dri cadem confimxèrimus, proditura me
I z pentagona huiusmodi , quae confii-
tuent dodeCaedrum, icofaedro infcriptum.
Q. E. F .

PROP. v1. PROBL. V
L ’Quinque figurarum lutera Ü angulo:

menin. V .
x. Quiaîcofaedrum Continetur 20 triangu-

lis, & vnum triangulum 3 laterihus; fingula
veto latera bis fumuqtur: numerus laterum
erit dimidius filai ex zo &3, qui eflgo. v Sir
militer dodecaedri laœmm numerus efi dia
midius fiai ex l 28: 5,qui efi 30. Et fic por-
rô in Cuba, &reliquis inueniemus numerum
laterum! rameutes dimidium faEti. ex nume-
.ro "planorum 8: numem laterum vniuscuius-

que planî. . . . l I ez. Numerum autem augulorum folido’runi
in his figuris habebimus, faEhIm ex numerq

I figuramm planarum & numero angulorum
planorum in .Vnnqualibet diuidentes par nu-
merum angulorum .planorum in uolibet f0,-
lido angplo., Sic in loofaedro fa nm ex. :9

" 8:



                                                                     

1.13133 xv.- .415
3,quod efl "(impatientes pet 5,habebimus
elzangulos folidos. Q. E. F. ’

PROP. VIL PROBL.
Plannrum, que fingülar quinqua figurai

mutinent, inclinatianem invenire.
I.De culbo manifefium efl’, eius Plana ad

le inuicem rafla elfe. 8
D à. gît tetraedrî AB C Ï)

’exPofitum vnum triangue
lum ABD, in quo a vertice
B ad latus AD duËta fit

A perpendiCulafis .BE. Si ’
B C. ’centris I A, D, interuallo

BE defcriban’tur duo cir- -
culi, & a punûo feâionis ad centra A»; D
iungantur reflaer angulus, quem confine-
bunt, erit inclinafioplanomm. Nam inngg-
tur in altero trian’gulo ACD reüa CE. Et
quia 76 DE ; EA: erit CE etiam in ÀD
perpendicularis. Sed quia BCq : A Bq
z «P AEq 4* EBq, a: EAq ("en
erit BCq ( CEq 4-- EB’q, 8c ergo ’
mg. CEB zieutas; Quare CEB erit in-

x. fch. 3. 3.

4’. 47:1.

æ.2.fch. 12. .
1g.

clinatio fi planorum tetraedri. Hinc quum
8 fit CE : EB, 8: BC:AD, manifefium

efl, praedifh confiruûione (inueniri angu-
lum 7 z BEC z inclinationi planorum.

Il.

7.22. à a. l
1.

3.A latere oâaedrîdeÎCribatürquadfatum, a .

ducatur eius diameter BD, 8: Centris 3,13, il”
ternallo perpendiculari, quae a vertiCe ad

8 bafin



                                                                     

42:6 EVCLIDIS’ELEME-NT.

Dbafin trianguli in oaaedto N
ducitur , defcribantur. duo
circuli. Rogue a feüîone
circulorum ad B,D iunEÆae
continebunt angulum aequa.
lem complemento inclinatio-

B C nis ad z reâos, Sit enim
’ AB C DE pyramis oüaedrî,

8: BF perpendicularis in A0 ARE. lunüa
DIF erit peæendicularis in AE 8:: ipfi ’BF.

3* I9- 1- Hinc BFq q-Fquz BFq 8 ( z ABq. Sed
BD z z ABq. Ergo BDq )BFq 4-an

”I”’èf aco id ’ ang. DFB obturas. Ergo BFD à
° Il. ’ :2 complemento inclinationis planorum

q. 33, a; 8,o&aedri ad z mîtes. Datur ” autem mg.
a: B-FD diüa confiruazione. Q. E. F.

4. A latere iCOfaedri’.

defcripto pentagone
aequilatero 8: aequian-
gulo A B C D E, ducatur
rafla BD. angulum peut
tagoniC fubtendens, 8:

a canais B, D, intervalle
perpendiculari cuiusuis e triangulis icofaedri,
defcribantur duo circuli, a quorum feâione
ad B, D iunüae reflue continebunt com le-
mentum inclinationis planomm ad z te os.
Si: enim A B CD EF pyramis icofaedri, 8: BG
perpendicularis vnîus trianguli : erit DG per-

9- r9. !- pendicularis proximi triaùgulLEt quia BG( 9
” 31’ 1° BC: erit ’ ang.BGD Dobtufo BCD. ideoque

ipfe obtufua- :Quare BGD cognplemeutum

’ un.

F1



                                                                     

LIBER xv. 4:7
erit; inclinationis. planorum icofaedri. Et
manifeflum efl, hune angulum dari praediüa
confituüione. Q. E. F.

a A -- K t ç.Expofito pen-
. tagono dodecae-- w 6L driABCDE,I8:

B F - L. iunaca reflet AC,
u D angulmn penta-

d goûi fubtendente,
’   centriè A C, inter?uallo FG reaae a puna» Fbipartitae feûionis
iPfius AC in latusv pentagoni parallelum ED
Perpendicularis defcribantur duo cirCuIi. 8:
reüae a feüione ad terminos A, C duûae

ï comprehendent complementum inclinatio-
nis planorum dodecaedri. Nam quiafAC efl m ,7. ,3. ’
latus cubi, a quo dodecaedrum defcribitur:
Ponatur,ACHK efÏe vnum quadraturum illius a A
cubi. Ergo eritKI-I reEta, fubtendens angu-
lum in pentagono adiacente, quod fifixEKM-
HD. Ex G ad ED ducatur perpendicularîs
GL, &iungaturFL. Et quia ED AC funt par-
allelae: erit GF in AC perpendicularis,’ ergo
Per centrum circuli, pentagono A BIC D E cir- ,
ellmferipti, tranfibit A, 8: ED bifecabit F in A.Cor. 1.3.
G. Hinc fimiliter GL bifecabit ipfam KHM-B- 3-
Quare FL: ’ AK z AC. lit quia pet-’33: 1’
endicularis ex G in FL cadens z W AE,

8: gFL: à AC E a a AE: erità FL minora 8.13
perpendiculari ex G in FL duüa, 8: ergo an-
gulus, quem ea cum GF confluer, maior ipfo V  ,
GFL. Hinc quia * haec perpendicularis bi-t

Dd feçafi
  a



                                                                     

a. 4.

4.3 EVCLIDIS ELEM. L. xv.

A K V fecat ipiam FL,
. erit ang. L G FG E yen. -i-GLF.,

4B p - L I ideoque obtufus,
D . 8: 0b id comple-

, mentum inclina-
. C .. H fionis pentagone-mm dodecaedri. Sed quia ex modo diEIià
cil [76:61.3 atque oflenfa et: FL: AC:
patet, d’ari ang. FGL Par traditam canfim- »

fiionem. Q. E. F. ’

F l N I S
ELEMENTORVM EVCLIDIS

COR’RIGÉNDA.

Pag. 6. lin. x7. uni leg. vna.
p. u. lin.vltima poû balzanes interferanmr vertu,

cum "Eh: A C, BC Initie duc’lis.
p. 63.1in.nn;epenult. connexazn l. convenu.
p. 68 lin. 7. AKC leg. ABÇ. ’


