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" NICOLAO FOVCQVET,
REGIA SECRETIORIBVS
Confiliis, Libello:mque fup-
plicum Magiftro, Vicecomiti
de Melun & de Vaux , &c.

Varlenem mole, tim
ponderofum dignitate
Libelium ad te difers,
( Vir inftrifime ) qus
' clem ingeniofiffimus fir , petuidsre
quid lateat in EVCLIDE, quid
EVCLIDI lucis asswlerim , faci-
1¢ potes. Vs tenue hoc of ficj mei
Gecimen tibioffervem , duplex me
canfla impuliz : altera , & te ; al-
tera 4 Peitatifsimo quamdin vi-
xit, tota Gallia vivo,Parente tuo.
A 12 guidem, quem [anguis nobi-
dem, Aoctrina Speftabilem, wvita a-
quabilivas mivabilem , prudeniia
Wuftrem, eximinm piemﬁ »gquem
¢ a

m .
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plis animi | cerporifqne tni doses
€ quas hoc laca commemadrare pu-
dor tuns pon finit ) Regi, vegnique

racipuis ordinibgs granofum 4=
mnbilem omnibus, ¢ quod his op-
pabiliusefl, Deo prapotentigratum,
accepiiimaue reddunt. Parenti Ves
70 tuo quim fis obfiriita noftra
SOCIET.AS.quamis amabatv-

nick, quanium ipfi debent Pavie:

frenfe Colleginm | quem Cbrz_ﬂu-
“wifsimus Rex Ludoubess, ¢ duobus
wnum effe iufsic qui ediéo fuo de
Schelis noftris initaurandis exe-
guendo praeflet, ac nos Regia aue
3horitate, 3n docendi poffefsionem
donge internallorecuperatam mit=
zeset shac inquam o> alia multa,
w5t gratf anim: verbo declarare,
sumrenon pafsim. Tametfi quin
2rinatim ordinem woftvum tuopa-
renti debere pluvimuns commemo-
rew, qm’ de patris vpinerfa , de
Jummis & infimismeritus ftﬁm
mtegnmie,rmﬁamm rersim gerg-
“darum jmr:m,é* vfn0m i Aenis




gue geneve virtutum 1Harum ti-
i imstationé cgm propofueris,ma-
grum quiddam prafiarve videor, f§
vorum faciam, vt qui paternorsm
bonorsm bereses, idem omnia hoa
norisorngmenta.fingslarique im-
rimis eius evga Qrdinem noftrum
vniuer[um benewolétiam, cum re-
kqua hereditate cernas. Hoc tie
bivt optem facit non vulgare meis,
adebq; totius SOCIET ADIS fiu-
dium erga se , 1Uuftrifsimbmqne
Baionenfium Antiititem.fratrens
charifsimum , non nobilifsima tua
Jamilia mody , fed etiam Ecclefie
.Galicana decus b orsamentum ;5
cusus prudentiam, cazerafque vir-
#utes Pontificias tanti facit Ludo-
nicus Rex Chriftianifsimus , vt
imitandum illum omnibus regni
Jus Prafulibus,admivandum mul-
sisinre promuncianerit : Vit fo-
re confidam , tuum iam magnum
7am bonis initiis meritum facit.
@ibi addiGiffimus,
GEORGIVS FOVRNIEM
4 ij
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Qm‘; Autor buius libri ?
,% ‘O N vnius mods, fed
i&plunmorum homu.ﬁ
vigiliis & induftriz ,
\n%é quorum alij alis vi-

- xere temporibus, debetur hic Li-
-+ ber. De pofteritate bere meritus

Euclides, qui ca, five Theorema-
ta, fiue Problemata quz 2 maio-
ribusacceperar, auctiora, & me-
Yiori dlgcf{a ordme 'ehqmt Tha-
Jes Milcfius, qui Princeps om-
pium‘Geometriamex Zgyptoin
Grzciam tranftulit, demonftra-
sitangulom in {emicirculo rec-
tum cfle : Trianguli Uofcelis an-
gulos ad bafm cfle zquales: &
alianonnulla inuenit qua in pri-
mo , & tertio Elvmentorum Eu-
€lidis lcglmns & admiramur.Py-
thigoras Samius, qui Mathema-
sxczlulnmpnmusapcrmt Ogp-
mis trianguli dixic fresangulos

=
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duobus redtis effe xquales: tan’
tifque elatus eft latitiis, vbicam
propofirionem reperit,, qua pti-
mo Elemento , ordine quadra.
gefima (eprima habetur, ve ma-
fis centii boues immolarit. Theo.
dorus Cyrencas multis adinuen-
tis Geometricam plurimum auxis
fupelleftilem, Qpnis inucmra i
Cratifto explicet, 1n quo tanta
viserat ingenij, vt aulloam nen
Geomerricum Problema illico
refoluetet. $i Laértio credimus,
Democritus Milefins, mulea do
lineis , vt vocant , irrationabili-
bus fcripfic , multa de folidis,
multa de numeris: Cerntd illud
extra controuerfiam , Eudoxum
Gaidiam quintum Elementum,
quod appellant , de Proportioni-
bus , integrum feciffe, & inuc-
nifle. Theztetus de quinque folit
dis, primus libros{cripfit, & de
cima propofitionis decimi cles
mentorum inuentor fuit,
Hzc 3 multis fclicifcg_ excogiv
LR



tata & diffipatd paffim, annis an-
“te Chriftum circiter §50. Hippo-
ctates Chius in Elementa Geo-
metrica primus compegit ordi-
nauitque. Poftea Leo Neoclidis
auditor,illa auxic s Tertius dein-
de Theudius Magnes. 'Hos fe-
quutus cft HermotimusColopho-
nius qui ca fecit haud paulo vbe-

riora. Tandem Euclides Mega- -

renfis, omnibus , partim 3 fc ad-
inuentis , partim ab aliis accep-
tis, vltimam manum his Elemen-
tis appofuit, tanta felicitate, vs

non tantum Quintus , {ed vnus
- pracellentiz iure , Geometra fit

appellatus. Infuper hoc ci landis
- teftimonium fingulare Proclus,
Pappus caterique Methematici
tribuere, vt de ¢o, quod de¢ ne-
nine mortalium ante illam, di-
" Xerint , nufquam Aeceptus off.
Nec folum do&rina Euclidis fuit
sdmirationi, fed etiam ipfe or-

{us

nemo :'cejié omais de-

do, quem perturbare adhuc au--
o
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" monfrationis vim atque robus
fuperar , ipfique quodammoda
Geometriz firmitatem illam ,
qua ceteris difciplinis anteftat,
dare videtyr, Scripfic praterea
Phznomena, Optica, €atoprri-
ca, Mufica, Data, Conicorum
libros quatuer , & tres Porifma-
tum Vitam eius ad Ptolomzum
vlque primum ZEgypti Regem
producunt Hiftoriz. An fit idem
cum Euclide fe&x Megaricz au-
thore, nos, quia parum conftar,
rem in medio relinquimus.

Porrd quemadmodum Elemen-
ta appellantur ea, ex quibus om-

" pia oriuntur , & fiunt’, & in quz

radem, cum intereups, conuer-
tuntur, & tranfeunt; fic propofi-
tiones eas quz Mathematicis re-
bus efficiendis inferuinnt, & in
grasrefolui poflunt demonftra.
tiones Mathematicz,dicimus E-
Jementa Mathtmatica: vel certd
fguemadmodum qui. literas & e¢-
lementa nouir, libros poteft le-
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gere, ita qui Geometriz clemen-
ta tenebit , fise labore percur=
ret, &intelliger que tradanwr
in Opticis, Aftronomicis, & a<
liis reconditioribus Mathemati-
c# partibus.

EVCLIDIS
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DEFINITIONES. .
o L Panitam e ; . ; N
cuins pars wulla. B
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wior, id eft fignum ; U+

cum enim fit omnis - e
magnitudinis expers; ’ ¥

illud quod exterius pingitur, fi- R

gnum eft illius quod mente con-
cipitur s eftque 1dem quod vni- ) T
tasin nuinero, inftans in tems ‘

pore ; & [onus in mufica.



KX Euclidis .
2. Linea wero
7 lengitudo non la-

ta,
Linca talis uulla exiftic 3 parte
rei; fed ficotpun&um,ita & linea
" quam ducimus, fignum eftillius
quam mente conctpimus. Sienim
punétum quod concipimus, mo-
ucretur & relinqueree fui vefti-
gium, illud effet linea, longum
propter motum , non tamen la-
tum, quia punctum 2 quo proce-
dit,omnis cxpers cft extenfionis.
3. Lince amtem
= teymini fwt pun-
&a, '
1d eft longitudinis vt longitu-
do eft, prncipium & finis cft
punctum : quia magnitudinem
non confiderat  mathematicus
nifi vt finitam. Vnde cum infini-
tam lineam vocat Euclides, in-
telligic lincam cuiufuis magni-




Liber primus. 3
tudinis, feu indeterminatam.

4. Rectalineacft,
—— gust ex 2940 [aa
tnteriacet punce

24:

Siue cuius extrema obumbrant
omnia media, vt dizit Plato:vel
minima earum qug cerminos ha-
bent eofdem, vt vult Archime-
des.Cim enim fluxu pun i con.
cipiatur fieri linea, fi ex xquo
inter {ua pun&a fluat, aut per
breviffimum (patium,dicetur re-
€ta. Si punétum feratur vaiformi
motu, & diftantia a certoaliquo
pun&o, dicetur circularis ; Siin
motu hincinde tituber, & hicde-
preflior fic, alibi altior , & extre-
manonobumbrétomoia media,
dicetur mixea. Hinc ingeniofc

dixic Ariftoteles lib. 1. de Coelo .

tex. 5. iuxta triplicem haacli-

-neam,tres tancim efle pofle mo-

tus,duos fimplices,reGum& cir-
Aij
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Enclidis »
cularem, tertium vero mixtusty
. €X vtroque.

o §. Superficies ve
r0 eft que longi-
[— tudinem latitudi-

némague tantim habet.

Vt fluxu punéti producitur li-
nea , prima fpecies quantitatis
continuz;fic luxuline intranf-
uerfom , produci concipitur fu-

erficies, {ecunda fpecies: quz
poteft dividiin longum vt linea,
& prawcrea in latum. Vmbram
concipe, ait Proclus, (uperficiem
concipies longam, &latam,nullo
tamen modo profundam.

- 6. Superficies au-
fiin] 2em extrema st
linea.

Huc definitio intelligenda oft
taptﬁm de fuperficie plana vel
fmixta, non autem de cireulati:
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‘ Liber primus. 5 i ‘
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guando enim habet extremum, PERE
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lineam tatim habet, non lineas.
. 7. Plana fuperfin
@ ciesseff quaex 4=
quo fuas sBreria-
cetrectas, :
Quz dixi de linea reéta, eal
dem de planafuperficie fant in-
telligenda.
N . Planns autem
—r -
 angulusest dua-
—7 - -
ram lincarnm in
plane f¢ mutnd tangen=
2iumy C non in directum
iacentinm, alteriys ad al-
2evam inclinatio,

Hic caufz anguli explicanturs
Materialis, {funt duz linex qua
fe muruo tangunt Formalis, eft
alterius in alteram inclinatio,
’ A iij
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6 . Enclidis

Vnde fequitur primd, quod ille
duz linez non ita fe debent tan-
gere, veiaceant indire@um , id
eft vt vnicam re@am conftitede
lineam; fed altera debetin alte-
gam inclinagi.

Sequitnr 2. quod anguli quap-
titas confiftit in maiort vel mi-
nori linearum inclinatioac, non !
in Jongitudine lincarum.

Sequiturs. non efle necefle , ve
duz linez poft contaltum pro-,
dv@z fe mutnd feclir, ve wule
Pelletarius: id enim tantim eft
verum inangulis reilineis: fed
fufficere, vi{etangant & mutuo
inclinentur,

Denique fi angulus ille fir in
fuperficic plana , dicetur planus.
Inomni vero figura,licet quem.
libetangulum tribus litceris ap.
pellemus, ille tamen femper in~
telligitur, cui medias chara&er
sppingitur, N ,




_ Liber primus. »
A 9. Cum 4Alltem

A m\ continétes angu-
W\ Jum linea riiie
Suerinty rectilinens ap-
pellazur angulus.
_Si vtraque curua,curailineus:fi
‘curuaaltera,altera reta, mixtus.
10. Cam vero re-
1 éta AB. fuperre-
E D Fam CD-/}dﬂi »
eos qwi funt deinceps
ABC. ABD. angslos,
aqualesinter e facit, re-
CTas effvterque equalium
angulsrum, & snfiffens

recta AB. perpendicula-

Yis vocaruy cius cui in-

JSistis CD.
A iijj

"t

i
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L) Euclidie :
"Tune angulus vterque dicitur
zqualis, quando refta A. B. non
magisin C.quamin D.inclinat.
uod autem Graci dicunt =

9e%s Latiné redditur perpendi-
cularis; frequentius tamen viun-
tur Mathematici verbo Grzco
quam Latino,maximé inOptica:
-~vnde apud eos nihil vfitatiug
quim wpds 246Gy, imo Latine
seddunt Cathetum,

11 Obtufus angulus

EBC.eff, qui maior
Er0 nt ABC.

Nempe quia re@a:EB. magis
recedita ubie@Ga CP.quam pec-
pendicularis A B. '

A & L. Acstusvere
EBD. q4i mi-
ED aorrecfo ABD
- 13.Terminns eff quod ali-
cuius et extremum,
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Liber primus. 9

Talia {unt, punctum,linez, fu-

etficies: nempe puadum linez,

{incz foperficiei , & fuperficics
coxporis.

14. Figura eft que ﬁtbl
aliquo o wel fub aliqui-

bus serminss compreben-=

dityr. .

Dixit fub aliquo, nempe quia
circulom & elljpfim , vnicuster-
minus, hog eft linca circularis,
comprchendit:ad re@ilineasve-
rd figaras, plures femper termind
requirynuar. ‘

Porronotabis debereterminos,
quantitatem,qu figura dicitur,
ambire & comprehendere , non
vero tantim terminare, Vade fe-
quitur 1. Quod linez nulla pro-
pric eft figura,cim pun&alinef,
non ambiant, fed folum termi-
pent. Scquitur 2.quod fuperficiei
infinitz vel cotporis infiniti; fi

quod dati poffer, figura nulla fic,

%

s J/,;.
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10 Euclidis
1.quiz omnis figura debet ambi-
re,& comprehendere figuratum,
2. quia terminis ambitur, termi-
nus autem eft extrem rei. Quo-
SRR

modo verd id quod habet finem
& cxtrema, crit infinitum?

% 1§. Circalus eft fi=
@ gwraplana fub -
nalinea A.B.C.
comprehenfs, que voca=
sur peripheria: ad quanms
ab vne punito,corum que
intra figuram [unt pof-
2a, omnes cadentes recte
DA.DB.DC. equales
inter fe fant,
Y6.Centrum wvero circuli
punilumillud appellatar.

Theodofias Sphericorum lib.1.
deff.1.& 2,idem habet, dcfinitio-
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Liberprimus. 14
neverd ¢. fic polum deferibit.
Polus circuli in Sphera,eft pun-

Qumin fuperficie Spherg, aquo

omnes reétg ad circuli periphe-

am tendentes , funt inter fe
gquales. Ex quibus colligesinter
centrum , & polum hoc tantim
efle difcriminis, quod centrum
concipiatur intra figuram pofi-
tum : Polus verd in fuperficie

Sphere.
~\ 17.Diameter aus
A@n tem civculi est re-
¢ta quedam A B.
percentrum D, duéta, &
serminata ex viraq; par-
te,d circuli peripheria A,
€ B. que & bifariam fe-
cat circwlum,

Hic tria obferuabis 1. omnes
Diametros ciufdem circuli effe
gqualesinter fe, cym caram me-

g T

1&_ M .

v
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1 Euclidis

dietates ex def. 1. fint gquales.
2. Quod fequitur ex 1.eft gubd
licet 1n citculo poffint infinitg
duci re¢t¢ non tranfeuntes per
centrum , folg tamen redtg par
centrum duétg, & in peripheria
rerminarcg dictur diametri,quia
cum {olg fint omnes gquales in-
zer fe, determinargque longit-
diis , ali¢ vero ingquales fem-
pet & incereg : diameter fola
poteft metiri circulum. Menfura
caim cuinfque rei, aitPtolemeus,
in Analemmate , debee cfle ftata
determinatique, non indefinita,
Vadenon eft quod mirentur ty-
ronesfi in feminino genere po-
natur 3 Mathematicis. Idem e-
nim cft Diameter qued linca di-

metiens, vel in due gqualia dix |

uidens, _
ari~ 3. Eft, Diametrum bifariam fe-

Jr.  carecirculum, quod ita demon-

fee.15- frae Thales apud Proclum. Con-
z’,,,,,.' cipe anime portioné femicirculi
1d2 fic coaptant portionirsliqug vt

P
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¢
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, . Liber primus. . 1§
diameter fir veriufque bafis. Si
circumferentia vna congruat pe-
nitus circumferentiz alceri, ma-
nifeftum eftillas duas portiones
a diametro FaQas, eflc inter fc z-

uales, cim neutra aliam exce-
zat. Si verd circamferentia vaa
non congruat cum altera,fed vek
extra eam cadat, vel intra , vef
partim intra , partim extra: tunc
reéz dJutz a centro ad circams

ferentiam erunt zquales & non
erunt.

T B 18, Semicirea-
A lus antem eff fi=

UrA que contis

netur [ub diametro AB.
¢ fab ea linea AD B,
que aufertur de circalt
peripherias

,
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14 - Esclidis
S 19. Segmentum
LN circul eit figura
qu.e corinesny [ub
rectacs circuli peripheria.

Per re&am bic intellige om-
nemnon diametrum , nif item
velis femicirculum dicere fege
mentum.

20 Reliline fiznrafunt
gue [ub rectis continen-
.

2\. Trilatere quidem qu.e
Sub tribus, '

22. Quadrilatere wero
qus [ub guatnor.

23. Multilatere antem
que fab pluribas quim
quainor reitis compre-
henduniar. "
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Liber primns. 1
" 24. Trilaterum
A porre ﬁgurlmm, ’
' aquilateris tna-
gulameftquodtria lamg
habes acqualia.
A ag. Ifofeeles ans
em yquod duo 4=
B0 S habes acqua-
i« AB. AC.

Exdacs, 74, crus Gracis eft,
wnde compofitum irosxean's qui
zqualxbus eft cruribus : #piyerr
icorxerts; quod &cribus lineis
duas zquales habet, quibus qua-
fi cruribus infiftic.

26. Scalenum vers

_ A Zuod tria quulm

abet latera.

" Triangulorum bz funt fpe<
cies ex laterum ratione Pctlt.z.
Scquuntur aliz cx angulorum

P RENXY

N\
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¥6 Euclidis
differentiis emergentes. :
' 27.Ad baecetiam
B&m‘lmmrym £
‘ghrarim, rectan-
gulum quidem triangu-
inm eft quod habes rectum
angulum A BC.
23, /Imbljgmiﬁ
x es? quod haber
B obtufum angu-
lum. ABC.
_A’yBAUs ¢fs de obtufo & hebes
te dicitar, proprié de ferro;cuius
acies cft obrufa! vade 2¥6avyd-

ror quod obtufui angulum ha-
bet dyBacar yariar Txer.

1.9.0xyg0ni%ves
A 70 quod tres acn-
205 habet angules:

Not.
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Liber primus. 17
Not. In omni triangulo cuius
duo quzcunque latera exprefid
nominantur,(olct reliquum latus
2 Mathematicis , bafis dici, fiue
illud in fitulocum infimum oc-
cupet, fiue fupremum. '

30. Qsnadril-

lerkm autem ]f.

3
?
i
f

tam guidé eff quod aqui.
laseram eft Grrectangulii.
31. L Altera parte
: longior figuraest,
qaae redlangula
quidem 5 at acguilasera
nos cff. .
3% Rhombus au-
; S temsqua equilase-
raquidem, fedre-
ctangula non ¢ff. .

guraram quadra-

%
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18 Euclidis

P&ubes Gracis rota eft , fen
quiddam rotx formam habens,
3 radice pduCo,id et quod gy~
rum circumaga : apud Mathe-
matices tamen cym dicatur fi-
gura quadrangula, & lateribus
conftans xzqualibus, fed nonec-
tiam an%:llis , quE vt apparet o
nihil habet communc cum rota,
& ad motum circulatem prar-
fusinepta cft , multdque adhue
magis poubocidts fignra alia de
qua proxime, Rhombo fimilis.
Malim viramque figuram , ita
di®am 2 fimilitadine quam ha-

bet cum Rhombo pilce.
33 Rhomboides.
[ ] ver quae aduer=
fa, G latera, &
angulos acqualiainter (¢
habensyneque acquilarera

eft, neque rectanguls.
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Liber Primus. 19,
34. Praeter has
" autéreliqua gua-
drilatere, Trape-
L 27 4/zpellmtur.

Tydm{a Grxcisclt menfa vnde
diminutiuum » 7pax’eser men-
fula abaculus,hincapud Mathe-
maticos & Texwilia figure
quadrilatere quz menfas ali-
quatenus referunt: Eft vero Tra-
pezium, vel ifofceles , vel fca.
lenum, vel irregulare.

35.Parallelac siee
reciac o quac in
eodem plano exi=
Sfrentes, & productae in
infinitumex virag; par-
2e, inneutram mutuo in-
cidunt.

p———
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10 Euclidis N
Adhocveduz re&tz dicantur
parallelz, non fufficit vt produ-
&z in iofinitum non concur.
fant.Sic epim duz reétgintranf-
uerfum pofitg media re aliqua,

SO S L A

&non fc'tangeates , dicerentur -

parellelz,quia nunquam concur-
serent.Sed requiritur praterea, ve
fint in eodeni plano.

Poftulata.

.+ Y. Pofuletur a
. quonis puncto A.

ad quodais pwn-

FEum B. rectam lincam

A B. ducere.




A abad

Liber primus. ) "

AD c 2. Ettermsnatans

: rectam A B. in

‘ continanm recta
producerein C.

3. Et quonis cen<
tro, ¢ internallo
circalic deferibere.

Cdmunes notiones feu
Axiomata. _.

L. Due eidem aqualiay
& intey f¢ funt aqualia.

2. Ez ff aqualibns equa-
liaadiei¥a fint, tota funt
zqnalia,

3. Et fi ab aqualibus «-
gualiaablatafint, quere-

“binquantar funt equalia.

4. Et [f inaqualibus a<

o
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12 Buclidis -

gualia adiecta fint, tota
Sant ingqualia,

§. Et fi ab inaqualibus e=
qualia ablata fint , reli-
qua fant inequalia.
6. Et que cinfdé duplicia,
dnter f¢ funt equalia.
7. Et quie cinfaem dimi=
dia,inter fé funt aqualia,
8. 94c congrunwt [ibi
mutuo, inter fe aqualia

ﬁmt. '

Id eft,quz ¢allata, ita compe-
nuntur, vt pars parti refpondeat,
& terminus twrmino , xqualia

font. Linez autem re@z & z. -

quales congruuat, vii & anguli.
9. Et totum parte mains
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Liber prispus. 23

10. Et omnesvells angnli
equales inter [ fant,
e 11.Siéinduas res

c N\ i« AB. CD.
' recta EF. inci-
aensinterieres,tr ad eaf-
dem partes angulos BE
F. EF D. duobus rectis
mineres facias; produéte.
duc ille recte in infini-
tum, coincident inter f¢
ad cas partes , in quibys

, Jint anguli duobus rectis

ah
]
e
,

5

minores.

Scio principinm hoc obfcurum,
quibufdam , & 3 Gemino & Pro-
clo reicGum i numero princi-
piorum : verum non dcgct res,
3liqua 2 notlonibus communis

v

B
-3

i1 i g



24 Euclidis

bus reiici, quod vous aut alser ei
affenfum neget : oporteret enim
& nonum expungere. Iam enim
funt aliqui Philofephiadeo fub-
tiles vt negent totum fua parte
maius. His & illisfufficiat dice-
re Euclidem czterofque omnes,
hxc omnia ex {ola terminorum
notione, cuidentia cenfuiffe, &
exiftimafle fenf communi care-
re, quica negaret. Ne {crupslus
remancat, illud demonftrac Cla-
uius prop. 28. 1. 1.

12. Due relle [Patinm

non comprehendunt,

Id eft ex omni parte conchu.
_dunt-. -

Pro-
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Attt o
PROPOSITIO L N

P
Y Swperdasarella yr,
K terminata A B.
triangulum a-
' guilateram A B
. ~ C. conflituere:
Pkaxis. Excentris A & B.{pa- , P
tio A B. defcribe. duoscit- pyp”
culos; &gz plicto feCtionis C.duc
b re&tas CA.CB Dico triangu- b 32
um ABC. eflc zquilaterum. %
. Probatur Reta AC. xqualis ¢ '3~
eftcredtz AB.& BC.cidem: c er- DA
go re@z AC.BC.xqualescidem
AB, zquales fugr “inter fe, Ero
g® Triangulum ABC, eft . 2- 4 v~
quilateruin, Quod exat, facien- gy

dum, . -~ ¢ 4.

. Pefs
€

S "

i T

.
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2 1.
Pofl.

b .
Prop,

€ 3.,
- Poft.

d 2
PofZ.
e Fx
conf?.
f 5.
Def.

g3

ho
Ax

Aemper crir conftruétio & de-

26 Elem. Euclidis
PROPOSITIO 1L
i ad datum pun-
"tum A. date
et BE. equa-
"% ¥ lem reitam AG,

onere. ‘ B
PRax. Iungatur * AC. Super
- X ipfa AC. fac b triangulum -
quilateti CD. A. centro C.fpatio
BC. duc -« circulii : latus DC pro-
ducd in E. centro D. fpatio DE, |
duc maiorem circolum = lacus
D A produc in G. Re&a AG. x«
qualiseft re@2 CB.:

Prob. Re&z DA. DC. funt
¢ zquales. Re@z D K. zqualis
etetaDG. , Ergoreta AG. re-
&z CE. Rurfum , re@a f CE.
zqualis eft re@tz CB, v Ergo
AG ipfi CB. Q_icuaque #u-
tem alii ponaniu cafus, cadem

monftrario, vebene notat Clautus
ex Proclo.
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Liber primus. 17
PROPOSITIO IlI
o Datis  duabms
CLQE relis inequali="" ob. 5
bus A. & BC.

de maiori B C minori A.

aqualems reitam BE, detra-

bere. ‘ -
Pkax. Ad datum pun@um B.
datz re@®z A. aqualem re-a 1.
&am DB.?pono. Centre B {pa.Prep.
tio BD duco® circulum , abfeiffa® jf
BE,elt 2qualis ipfi A. e ts.
Prob. Re&aBE. cft ¢ zqualisp,f,

ipfi BD, quz ponitur ¢ zqual'si £x

ipfi A. Ergo abfeiffa BE. zqualisf"'!:-
:l{ltn: daz A. Quod crat fagicn- i‘* ;

~

cij
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28 Elem. Euclidis ]
PROPOSITIO 1V.
g Si duo srians
Theores & % gula A. & D.
mar. ES:E duolatera, duo-
bus lateribns 4~
qualta  habeant vtrumque
wtrigue hoc et AB.ipG DE.
. & A C.ipfi DF. habeantque
angnlos A. ¢ D. lateribus il-
lis contentos, agnales : Ee
2afim B C. bafi EF. 2gnae
lem habebunt 5 ¢o triangu-
lum AB C. ¢riangulo DEF.
equale eriz 5 & reliqui as-
guli, religuis angaulis equa-
lesersit wrerque vtrigue,hioc
eftangulusB. angulo E. &
angulus C.angulo F. 2qua-
lis erit, fub guibus equalia
latera AB.1pfi DE.& AC.
ipli DF. fubsendumnr.
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Liber primus. 19
Rob. Latus AB. lateri DE. &
“latus AC. ipfi DF. & angu-
lus A. angulo P. ponuntur ¢qua-
lia:ergo fi fuperponantur, . con 2 8.
gruent ; crgo & bafis B C. bafi/*:
EF. congrucr. Linex enim reltz
fibi congruunt, quatum- extre-

. ma congruunt : alias non ex .
* zquo fua punétabinteriacerent.b Def

Dzinde finegas; earum vna ca-*:

- dat vel fupra EF.inG. vel infra

inH. ‘ergo dux reétz EGF. EF.

fpatium comprehendunt, quod

eft contra 12. axioma.Bafes igicur

& omnia latera congruunt ; Ergo

& anguli, cum anguli non fint :

alind, . quam inclinationes ipfa-¢ pefs

rum lincarum , qux fupponuntur. .

congrueré. Omnia latera & an-

guli congruunt , ergo totum

triangutum todi triangulo eft -
uale, &c. Quod crat demon-

grandum.

C iii )
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3o Elem. Euclidis .
‘ PROPOSITIO V. . 3
T Ffofeelis triangn-

Fheor 8 A 1i ABC. qui «d ba-

2 Ex
bspor,
o ax

ba.

Prop.

€ 3.

Sim fum amguli A !
B ‘C . BC.fACB. é::m- fe
[ime guales . & pro-
X dullis casalibus re-
&is AB.AC putain
D. &E. qui fubbafi funt anguli CBD).

BCF. inter f¢ aguales funs.
Rzxparatio. Exlineis AB. AC.
produllis, accipio zqualiaBD,
CF. & duco redtas CD. BF.

Prob. Triangulorum BAF. CAD,
vnum latusBA, VniCA, & alterum
FA.alteri DA.zqualeeft., Erangu-
lus BAC. vtrique eft communis:ergo
b Angulus ABF. zqualis ‘eft angulo

.2ACD, & angulus AFB. angulo ADG.
& bafis BF. bafi CD. zqualis. Rutfas
in triangulis BCD. CBF. latus CF, la-
teri BD, eft zquale, & latas FB. pro-
batum eft zquale ipfi DC. & an-. -
gulus D.angulo F.zqualis.Ergo b 2n-
guli CBD. BCF, infra bafim siit 2qua-
Ies & Anguli: BCD. CBF. zquales,
qui fi tollantur ex zqualibus ABF,
ACD. relinquent angulos ad ba.
fim ABC. ACB.zquales. quod erag
demonttrandum, Thales ferturau- ¢
tor huius propofitionis. i

Corollarium. Omne triangulum 2
quilaterum, et zquiangulum:
{

S A ———a et e e ,,...‘T\

|

YRS

€ Amamp R
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~ Liber Primus. ~ $
PROPOSITIO VI.

A~ "SitrianguliABC.‘

. duo anguli ABC,

=€ ACB. equalesinter

J¢ fuerint , & fub agqualibus

m%f;li: fubtenfa latera AB.

¢ equalia inter ¢ erunt.

[ negas: pars vnius BD 2 fiat -,

zqualis alteri C A: hoc pofi-
to; triangula DBC. ACB. f¢ ha-
bent ivxta quartam ; nam latus
BC. commune, & latera BD. CA.
zqualia, & anguli DBC. ACB,
zquales. Ego & totum triangus
lum zquale erit toti triangulo,
hoc cft totum parti: quod repu-
nat.b
Coroll. Omne triangulum xqui-
angulam,eft #quilaccrum, '

*

C iiij

Tt 5.

b Ax.o

e UL
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32 Elem. Euclidis v
PRQPOSITIO VIIL, o

ConD  Suptr edem |
/ refts AB,dua- |
Ae. . B bus cifdem re-
FOS T dy A[C. BC.
pEB equales  alie
' due refte AD.
BD. vtrague vtrigue,hoc et
AC, ipfiAD, &BC, 1pfi
BD, non confituentur ad
alind & alind punctam , puta
D. ad eafdem partes , eofdem
terminos B 8 A. babentes,cth
dnabus initio dultis retis.

e —

! \

#d2s.

, Rob. Quiafi poffint duci due

s:Piep. & aliz , ducanwar in D. Ergo
o triangulum CAD. acft Ifofceles:
£Ig0 b an‘guli ACD. ADC.zqua-
Jes. Rurfus triangulum CBD, eft
Ifofccles, Ergo banguli BDC,

-,

!
S
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. Liber primus. 33
BCD fupt zquales, cim tamen

angulus CDA. parsanguli toralis

G DB. probarus fir zqualis totali
angulo ACD. Idémque fequetur
incommodum vbicumgque ftatna-
wur pun&tum verfus cafdem par-
tes. Nam fi ponatur pun&um in-
tra triangulumin D. vt in fecun-
da figura; du&is AD. BDF.BCE.
& DC ficdico, Re&z AD. AC.

onuntur »quales, ergo anguli >
%DC. ACD. funt zquales:imili- Prop.

ter BD. B C. ponuntur wquales,
ergo anguli infra bafim £CD.
FDC. funt 2 zquales , ergo angu-
Jus FDC. maior eft angulo ADC.
uemadmodum ECD, maioreft
ipfo ACD. quod repugnas.
Denique non pateft ftatui pus<
€tom in parte alicuius linez ex
datis, alioqui pars eflet ®qualig
- gati, contray. ax. i

o
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34 Elem. Enclidis
PROPO_SITIO VIIL .

A D Si duo trian
G gulaA.D. dus
BZX{EAF latera ; AB,
DA AC, duobus
¥ mg ~ lateribusD E.

DF. «qualia

habeant,altersalteri:habeant

etiam b;ﬁm BC, bafi EF. <~

. qualem : E¥ angulum A. an-

gulo D. aqyalems babebune,
Jib agqualibus relis contens
tum. '
Rob. Quia fi congruant las
tera , congruent & angulis
cum * angulus non fitalind quam

inclinatio duarum lincarum, .

Quod fi quando fuperponcntur
noa congruant , fed trianguli
EFD.apex D. noncadatin A,fed
in G. ergo tunc duz re&tz duabus
reéis xquales, fuper eadem re@ta
BC. dugentur adaliud punum,
conira ytzccdemem.
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. Libéy primus, 35
* PROPOSITIO IX.

"T‘ Datuns angulum T 4
ﬁ‘}\i reililineun BA C,

L l:iifart‘am [ecare.

Rax. Exlawribus datianguli- *

BAC, fumo= re@am AD, & o ;.
ipfi zqualem AE. Jungo DE, Pres.
conftituo® triangulum zquilate- b 1.
rum DEF, duco re@am AF, TP
quam aflero dividere ‘bifariam
a&ngulum A. ’ N

Piob. Intriangulis DAE.EAF. -

reét e AD. 4E. funtgquales: AF,
comunis elt & bafis DF,bafi EF, \
gqualis:  ergo anguli FAD,FAE, b e
funt gqualcs‘ Ergoangulus BAC, "
diuifus cft bifariam. Quod fa,
ciendym crat. h a

“‘;\ :
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36 Elem. Enclidis
PROPOSITIO X.

L]
-

bt Datam reftam ter-
=0 minatam G H. bifa-
L riam fecare.
arn PRax.Supra re&tam GH,* con-
Prop, ftituo triangulum  zquilate-
b 9 rum GAH, cuius angulum A, di-
#r% . yido® bifariam , & dufta reta
" AF, dico reétam GH,diuvilam bi-
fariam,
Prob. Triangula GIA, HIA ', fe
shabent iuxta quartam ex coafiru-
&ione figurz : ergo habent bafes
Gl, IH, zquales. Ergo recta GH,
givifa eft bifariam. QE.F.

I
.al’
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Liber primsi. 55
PROPOSITIO XI.
A \ Prob, 6

A Datareéta DE. a

~,,A=_r punitol. ineadato,
© ad rettos angulos,

¥eltam lineam 1A excitare.

Rrax. Ex lineaDE, 2 punéte |
1, fumo 2 partes hinc inde - 3 3¢
qualesID, IE, in DE,® conftituo E"’f‘
triangulum zquilateim DAE. 2 pyp;

punéto A,ad pun&tum I, ducore-

- &am, quam affero perpendicola-
sem. ‘ c &
Prob. Latus DI, ¢ cft ¢quale la-
teri IE, & latus DA, ipfi AE; & d 13.
Jatus Al commune, ¢ Ergo angu- Pef-
li AID, AIE, eruntgquales, ¢ er- €

goredis ergof Al perpendicu- :’x'g:
Jaris, . Dify
/

P

S
OV PR GRS
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38 Elem. Exclidis
PROPOSITIO XII.
Peb7 A _Superdatamre.
./ &am  infinitam
z ‘5 DE. & dato pun-
Zo A. guod in ea
R F - C neneft, perpendi-
: éularem retamlineam Al. exci-

tare. )
Kax. Centro A. duco circu-
lum, quifecet re@am DE: i
feQionibus duco rectas DA, EA,
4 1o, a diuido DE, bifariaminl,& du-
Prop. co re€tam Al quam dico per-
pendicularem.

b1, Prob. Latera AD, AE;» b funt

Def. gqualia, c latus DI, ¢quale lateri

¢ E€x IE.& Al,commune :¢ergoanguli

93 AID, AIE,[untcquales:cergo rea

Prop. &izergo Aleft c perpendicularis,

¢ 10, Huius propofitionis autor fer-

Def.  tur Oenipedes Chius annis ante
Chriftum circiter ss0.

\
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;iber primhs, 9 ‘ o ,
_PROPOSITIO XII1. ? -

Cim reflla AB, 1.6 o
vel EB, fupra re- -

& D &am CD,cenfiftens, -

angulos facit : ant

" duosreftos ABC, ABD , ant ) ¢
dusbys rectis aquales EBC, '

.EBD. facit. - " a
'PROb- Reéta EB, com recta .

DC,aut facic viginque ¢qua. 4
les angulos &  confequenter re- ato:

:-&os;aut non facic: finon facir, Pefs Sy
b excitetur ex ‘B. perpendicularis p - N
BA. Quonidigiur angnlo ABD, ofe : o

- ¢qdalescfunt ABE,EBD, Si verif- € 13+ Ty
.que addas rectum ABC,, erunt d"‘zf S

Lo
3
3
1

L inere ses Tl

uo re@ti ABC ABD, ¢qualgs tri- 5, °
-bus angulis ABC, ABE, EBD, -
. qnibus etiam anguli EBC. EBD.
funt ¢quales & confequenter hi @ LN
duo funt acquales duobus reétis e

Q.E.P.
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& tim Euclidis
PROPOSITIO XIV.
ro7. A Si ad ali-
; " quam rellans
G AC, ¢ inea
S ~ puttum C.due
relle DC, CE, non ad eaf*
“dem partesdulle s cos gui funt
deincepmngnlosACD,ACEs

duobts refts equales fecerint; .

indireltum’ evune inter ¢ re~

éte, hocelt DCE; erit vna

lineareéta. , :
2 Per 2. Rob. Si reétz DC; CE, non
Poik. idcent in dire&um, * 1aceat

b1;. CF, auraliaqugpiam. Ergoe an-
Prop. guli ACD,ACF, valeit s duosre-
ttomtra (os, Ergo < parseft zqualis toti.
“%.9 Nim prius ex hypothefi A C D,
®  ACE. valebant duos reétos.

PROPO

49
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Libeyprimus. £

PROPOSITIO XV.

Si dne refle To.s.

A
5] AB, CD, fcentfe

apicem, 4ngula.c

" ad verticem AED, CEB.

wquales inter f¢ facient.
l)Rob. Namangulo fiue AED,
fiue CEB, addatur angulus

bus relis , b crgo anguli CEB, b s
AED, funt gquales. Idémque fier A%
fiangulo AEC, vel DEB, adij-
ciarur angulus AED.

Thales Milefius fertur auétor
huius propofitionis.

Corol. 1. Dug re@g¢ fccanies fe
mutuo, efficiunc ad pun@am fe-
&ionis,quatuor angulos, quatuor.
redlis squales,

. Ceh 1l 2. omnes anguli circa
idem pin@um conftituti zquales
funt quatuor sectis,

NwA;CM :

" medius DEB, 2 erit ¢qualis duo- prep.
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'ts Elem. Euclidis

- "PROPOSITIO XVE

D
H

x Triaﬂguli i
% ABC, vno la-
Fc tere.BA, pradﬂ-
‘ " {to inE, exter-
wus angulm EAC, yeroliber

interno ¢ oppofito C, vel B,
mﬂior ‘”o

Rob. Latus AC. 2 bifecetur in P,

ducatur BG. ita vt BF. fir zqualis
FG.iunge re&i AG. tunc triangula
AFG. CFB. habent feiuxta 4. namla-
tus b AF.zqualeeft lateri CF. & Ja-
tus FG lateri ¥B.& angulusAFG,c an-
gulo C¥B,¢qualis; dergo & angu-
Jum GAF. angulo BCF. ¢qualem ha-
bebunt, ergo angulus totalis EAC.
externus maior eft interno & oppofi-
to ACB. Quod fi latus AB. bifecetur
in L idem fiet, & probabrtur angu-
lum externum DAB. matggem cfle
angulo A BC. Ergo cumghagulos
EAC. ¢ fitzqualis angulo 1. erit
angulus EAC, externus, maior quo-
libet interno & oppafito nempe an~

B

gulo C,vel B,

1a. 4 .
S
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: Liber primus, 43
PROPOSITIO XVII.
® Trianonli
n-EAABABC. duog an-Th-te
gnli, BCA,
CAB, vel alii quilibet,guo-
ewngue modo fumpti , duobus

vellis funt minores.
Rob. Predu@e BC. in D. ex«
ternus angulus ACD. * maiots 10,

eft angulo A, vel B, fed anguliPrr- '

ACD,ACB, , valentrantim duos Pr':‘ .
reCtos,ergoanguli B, & C, inter~ Pe
pi, five CAB, BCA, funtminores
duobus redtis. Idem dicam de
angulis A, & B, fi producam la-
tus, BA.

Coroll.1. Inomnitriangulo, cu-
ius vous angulus fueric reétus vel
_ obtufus, reliqui (unt acuti.

Corell. 2. Omnes anguli trian~
guli xquilateri & trianguli Ifof-"
celis, anguli fupra bafim funt

Cgeuti. N
. D
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‘44 Elem. Esclidis
PROPOSITIO XVIII,

Towr Triauguli ABC,
wains latus A C,
e maiorem Angulum

=B € ABC, fubrendit.

T negas: Ex maiori latere AC,

;”;' S:fac AD, cqualeipfi AB, duc

#5. re@amBD,® crunt anguli ABD,
Trep. ADB, gquales. Eft autem angu-
¢ 1, lus ADB, hoc eft ABD, externug
Prep. & oppofitus angulo C, < ergo ma-

ior. Multo ergo maior eft toralis |

angulus ABC, angulo C. Maior
_item eftangulo A, nam fac CE,
Prop. Squalem ipfi CB,4erunt anguli
¢ 16. CEB, CBE,¢quales, . & angulus
Prp. CEB, hoc ¢it EBC, maior angule

* f9: A, fergoangulus ABC,maior an-

% gulo A.QE.D,

e . T
T P g ~,

e —

i 7"

e
() e L
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Liber primus, 45 Y : L
PROPOSITIO XIX. | -,
Trismguli ABC,Ture. Yy

mainslatus AC, fub C

Smaiori angnlo ABC,
Subtenditnr,

SI negas lats AC, effe maius .
latere AB, fintgqualia:scrgo g 5-  © o
anguli B, & C, fant ¢quales,con- * "¢ \
tra hypothefim. Si lawus AR, di- ;
casmaius Jarere AC, y ergo an- g g
ulus €,maior crit angulo B,can- Prep,

tra hypoth. Idem dicam de Jate- ) Vo Sy
- ¢ BC. Ex quibus fic dico latus 3 oy
AG, nec minus eft nec gquale lag . i
texibus AB, CB, ergo maius, ) ?

) \1
D ii X
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us | Elems. Euclidis
PROPOSITIO XX.

6. 137 | Trianguli ABC,
A;, duo latera puta AB;
AC,guomedocungue
fumpta', religno BC, funt

maiord.

PRob. Produco CA, in D.fic
vt AD, fitgquale ipfi AB, &
«2 proinde:CD, gqualis ipfis CA,
% AB,dua re@&a DB fic dico:Re-
b 5. Gz AD, AB, funt zqualess crgo
TP aqualesanguli D, & DRA. . Ma-
o ior ergo virolibet erit totus an-
¥ulus DBC, fed hunc angulum
ubtendit tatus CD, hoo cft CA,
g ;9' AB,! ergore&ta CD, hoceft CA,
" AB,maior ¢ft quimlatus BC.

Ry 2 v e agda
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Zibey primus. 37

PROPOSITIO XXL >
A i fuper tridguli ABC, ‘ x
J E wnelatere 6C, abextre-Th.14 } |8 )
0 LD\ mitatibus duareita BD,
, » ¢ DC, snterius conflituta
4 Furrint, ba conflituta,re-
¢ liguis triamgali dusbus lateribus

AB, AC, minores quidems erunt,
maiovem verd angulum contine-
¢ bunt,id cft angulus'D. maior erit
¢ angulo A, )
! 'I)?\ob. 1apars. Produlto BD, inE, .o
in triangulo,BAE,duo latera BA, Prop.
AE,amaiora funt tertio BE, ergo fi P
? addatur commune EC, erunt BA,
# AC,maiorz quam BE, EC. Eodem
. modoin triangule CED, lateraCE,
ED. maiora funt tertio @D, ergo fi
commune addatur DB, erunt CE,
i EB, maiora quam BD, DC, fed AB,
! AC,probata funt miiora quam BE,
EC, ergo maiora quam BD, DC.
Prob. 3. angulus BDC, exrernus
b maier cftinterno 8 oppofito D b1l
EC & hic maior angulo A, interno Prep,
& oppofito, mul;o Rxgo ngaior an. )
ulus BDC, angulo 4.Q.E, P,
pulus gulo & &%

- ontla
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42 Elem. B;ulidi:
PROPOSITIO XXII.

» . € Ex tribus védis
Prb8 O3 " DF,FO.GH,qux
' [unt ageales tyi-
BFLRGH 4 yasisredtis 4.
B.C. trisngulum
FIG, conflituere, oporter amsm
Auns quomodecungus fumptu,
reliqua effe maiores: 1 guoniam
omnis trsanguli duo latera guo.
rhodecunqus fumpta veliquo fun
maiera.
Rax. Datis retis ABC. fime
& ipfisordice zquales DF. FG.
GH centro F.{pauio FD. duc cird
culum DI. & centro G. fparig
GH, duc aliom HI, iunge dacas
cum interfe@ione circulorum in
1. lineis FI, GI, & faGum cft
quod peritur, '
Prob. in triangulo FIG, re&
4 15.  FI, acqualiseft b1pfi DF. hoc eft
P A, &Gl ipfi GH, hoc cft C,

® 0

GF, ipfi B.
PROPO
L T |
T TR
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Libir prionss a9 i e
PROPOSITIO XxUL  } b

o Addatamreltam >t . oY
Any AB e pictum Cin™
A\ ea datis,daro angule
¥ " yetlilineo DEF. &=
gmaleth anguinm reélilinexn
G CB. conflituere.
S Vme in re&@is EH, EL duo
pliéta vecunque, puta D. & F.
uacrca DF. iunges. Tom *fiac 4 3i: : I
eriangdlim CGB. habens laccra Profy iy
acqualia lateribus tridguli EDF, \
fingula fingulis: hoc facte triana AN i
gu%a fe habent iuxta propofirio- L%
nem 8. cxgoanguli E. & C. crunt ~ . Coon
acquales. Huws propofitioniy :
aucosfestar Qcnipes Chins; - y

3
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g0 Elem. Euclidis :
PROPOSITIO XXI1V.
Sitrid-

A gulum
AN L1
E B c #o .d-

- ters

AB. AC. duobus rianguli
DFE. lateribus DF.DE, &~
gualiababuerie, AB.ipff DF.

- & AC.ipi DE :anguinm ve-

70 A. maiorem angulo D.
bafim BC. bafiFE. maiorems
babebir. '

D 1e&3 FD. & 2d pun@ti inea

datum 2 fiat angulus FDG.! @-
qualis-angulo A, & Jatus DG. 1pfi
DE hoc ¢t ipfi AC. fitzquale,b8ecod-
fequenter bafis BC. bafi FG. iungi-
sar reéte GE. GF. anguli DGE.DEG.
< zquales erunt. Ergo totusangulus
FEG.maior qeam DEG.maior etiam
critquam DGE. & multo maiot qud
FGE.dergo re&a GF. & huicaqualis
$C. maiot eft quam EF,
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Liber primmus. 52
PROPOSITIO XXV.

£ D Sidwo trian-

A A gus ABC. 6
. DEF.dwo late
v4, diobus lateribus aqualia
babserint,alierum alrerihoc
et AB.ipiED.& AC.ipft
DF.bafim vera BC. bafi EF.
maiorems babuerint: & angu~
lum A. angulo D. maiorems
habebuns fub equalibus reéis

contentams.
Rob. Quiafrangulus A. non.

. eft maior angula D. erit vel
zqualis,vel minor:fi zqualisacr- ¢ 4;
gobales BC, EF, crunt zquales, Prop.

uod cft contra hypozhc%m. i .
minot ;cum latera AB, AC, fint @
aqualiaipfis DE, DF, bafis EF, ¢ ~ 3§
b maiorerit bale BO, contra hy Prep.

poth.
E ij

Y
w
3

by
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12 Elem.Enclidis

P‘ROPOSITIO XXvI:
oP A D Sidyotriangu~
£ TBA‘:E@'_ la, duos angu‘lga:,
- ducbus  angwlis
egnales habuerint , altersns
“alteriy ¢ vnumlatus oni la-
teri aguale, fine guod adiacer
agualibus angulss  fiwe quod
wns egua’inm angulornm fub-
tenditur , & religua latera,
religuis lateribus equaliahas
bebunt, alterum alteri, & relia

quum angwlum reliqne angu~
lo. '

Pnob.ﬁnt in triangulis ABC,
DEF. anguli B, & C, zquales
angulisE, & F, fintque primo la~
tera BC. EF (‘quz adiacent aa-
gulis zqualibus)zqualin. Silatusg
ED, noncft zquale iph BA, fic.
o maius, & fumauu EG , zqua-




Liber primus. £
lis ipfi B4, tum du&a FG, Duo
Iatera triangulorum GEF, ABC,
zqualia funt, & anguli E, & B,
@quales contenti inter latera z-

ualia, * Ergo anguli C,&CFE, « 4,
unt 2quales , quod effe non po- Erop.
veft; nam angulus GFE, eft pars
ipfius DFE, qui xqualis poncba-
wiripfi C. nanergo D,E, maior
eft quam BA. Sed neque minor,
alias lateri BA, eademy'que prius
applicaretur dementtratio. Ergo
wqualis. Ergo triangula DEF,
ABC, fe habent iuxta 4. & latera
lateribus , & anguli angulis core
refpondentibus {untzquales.

. Sint decinde latera A B, DE;
fubtendentia xquales angulos
C, & EFD, inter {¢ 2qualia , dico
lateraCB, CA, ipfisFE, FD, cfle
zqualia, & angulum A, angulo

© P, zqualem. Si enim lawsEF, fie
maius larere BC, fume reétam

EG,xqualem ipfi BC,duc reétam
PG. quoniamigitur latcra AR

' E iij

St

'
P
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$4 Elem. Euclidis

‘&P A D BC, faat zqualia
A A A\iphs DE, EG, &
E FB CEG anguli B,& &, fuat
#quales ex hypoth. eritangulus

Prop-  C, angulo EG ", zqualis. b Igi-

¢ 16,
P.ﬂ’:

tur & angulusEGD, anguloEFD,
erit zqualis,hoc cft externus in-
terbo & oppofitoc quod cft ab-
{ardum, Noneft crgo laws EF.
maius latere- BU. fed neque ipfe
miaus eft, vt oftendit cagcm dea
monftratio applicata lateri BC.
ergo eftei zquale ; ergotrian-
gula ABC, DEF, [c habent
iuxta 4. cum latus AB, ipfi DE,
& BC, ipfi EF, & angulus B.
angulo E. fit zqualis & confe-
quenterbafis AC, bafi DF, Thae
Jes Milefius autor huius, .

Tt e .—.:G-»—“-'-—Jw.‘l

|
I
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) Liber primmt. 55 o Lo,
»  PROPOSITIO XXVIL ‘5 i
& . L v
) S B Siinduss ye- L
2 Th.18, : )
s, M= “das AB CD.TUT O
I reéta EF. inci- :
p{ dens angulos alternos AGH.
:; DHG. equales inter [¢ fece-
i vit: pardllele erunt inter f¢ ‘
t relle. Lt s
lt
(. PRob. Si non funt parallele
13 2 coibunt tandem puta inl, 435s
o & fieruriangulus GIH, cuins an. D . Y
L gulusexternus AGH ,erit® maior ,:,?" R ;
3 interno & oppofito GHD, cui 1a~ :
f*  men ex hypothefi crat zqualis. ¢
har Similiter demonftrabitur, fi di- '

cantur coneurrere in K Ergonon
concurraat. Ergo funr parallc-

=,

D et - T

E iiij
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36 Elem. Eualidis
PROPOSITIO XXVIIL

.1, A E 5§ in duasre-

15

v 8,
Ax,
€27,
Trap.

: &tas AB. CD.
FE D EE inie
dens , externum angulum
AGE. imerno & oppofito ¢5*
#d eafdem partes GHC. o-
ghalem fecexit : ant internos
& ad eafdem partes AGH.
GHGC. duobusrechis equales
fecerit: parallele evunt inter

fc relte.

T Robamr ¢, pars. Angula
AGE * zqualis cft angulus
PGH, angulus CHG,xqualis po-
pitur angulo AGE, , ergo ajterni
BGH, GHC, func zquales. ergq
reétz AB, CD, funt parallelz,



o g7t e . o

Liber primus. 5y
Probatur 32, Angulus EGA,
cum angulo AGF, ¢ valer duos du
reftos, anguli AGH, GHC, po- 3,2
nuntur ‘zquales duocbus reétis:
e crgoanguli EGA, GHC, funt ¢ .
#quales. Ergo re@z AB, CD, Ak
fuoe parallelz per priorem par- -
S tem huius.
' Ex {ecunda parte huius propo-,
ficionis, conftat fufficienter dg
Yeritare vadegimi Axiomasis,

T~

Prep§

e atd

ol W T PNy

;
R e



an.

Prop.

b8,
Prop.

Ax,

Th 2.

& Elem. Enclidis
PROPOSITIO XXIX, |

A__gxn In parallelas
o, 7eitas AB.CD. |

relta EF. inci.
Cdens: @& alternos angules
BGH. GHC. egsales inter
S¢ facit: & externam EGB,
snterno ¢ oppofite & Ad eaf-
dem partes EHD. equalem:
& internos ad eafdem par-
tes AGH. CHG. duobus re-
&is aquales.

Robatur 1. pafs. Anguli
DHG. GHC, a valent duos
re&os : anguli item D HG,
BGH.b valent duos re&os. cr-
- go anguli BGH, GHC, funt -
quales. ' :
Prob. 2. Anguli EGB, BGH,
a valent duos re&os ; anguli
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Libey primus. 19
BGH, GHD, b valent duos re-
&@os, ergoanguli EGB, EHD,
funt acquales.

Prob.3. Retz AB, CD, po- 435.
nuntur parallelz 4 ergo neque P4
verfus A, neque verfus B, con-
currunt,ergo tam verfus 4, quam
verfus B. anguli interni ad cafdé
partes fine aequales duobus re-
&is, i ‘enim cxaliqua parte efn "o
s€t minores, ex eaconcurrerent,

Corell. Omns parallelograme
mum , habens voum angulum
re&um, eft paralicjogrammusny
geQangulum. '
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fo Elem. Bdclidis
PROPQSITIO XXX,

Tooyr, AU B we cidens
E F ret'f EF. pa-
€ B ralleleAB.CD.

& inter f& funt parallele. 1

I) Rob, In hastresre@as incos |/
dem plano pofitas i cadat
reta GH, angulus AIL, acqua-
#29. liseritanguloILF.aquafont al-
Prob. terni; & angulusexterous ILF, ||
b 1. sngulo LKD, interno & oppofi- |
vtz tolcrgo anguli AL, LKD, fung *
I

»37.  acquales: < ergo re@z AB, CD,
e fucpuals |

T s s st



Liberprimus, (4]
PROPOSITIO XXXI

A A dato pun- Prébia.
C#E: & G, damp re-
_ tle CD. paral-
lelam roctam lineam AB.du
cere, '

X G,in ddtam CD, ducre-
€&tam GH, vtcunque , & an>
ulo GHD. * conftituatur acqua- § :”
isad G, nempe angulus HGA, 4,
¥ erit re&a AB, ipfi CD, paralle- Prop,
la, quia anguli alterni AGH,
DHG, {uns acquales. ‘

i

ya
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62 Elem, Esclidss

Th.22.

LR

PRQPOSITIO XXXII.

AD Triangsli A B C.
' wne latere BC. proda-
BCE .

o in E externwusan-

ulus ACE. duobsnsinternis
& oppofitis ABC. BAC, &
gualss eft: ¢ trianguli, tres
interni anguli A.B.C. dwxe-
bus reétis aeqmales funt. .

PRob. prima pars . Ducatur
ex C.retaCD. parallela re-
Gz AB.tuncquiareCta AC. ca~
dit in parallelas AB: CD. anga-
lus A. aequalis eft aleerno ACD.
Et quia BC. caditin eafdem, an-
gulus ECD, externus b acqualis
citinterno B. Totalis ergo ACE.
acqualis eft duobus internis &
‘oppofitis A- & B,
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. Liber primus. 6 R
Prob. 2. Angulus A CB. cum RN,
externo ACE. valet duos re&tos, , . T
fed angulus ACE. ¢ aequalis cft Prop, L
angulis A & B.ergo angulus C. 432.
cum angulisA. & B. valent duos P"’;

»E = e

= =

reQlos,crgatres anguli,&c.Huius 2

propofitionis autor fertucPytha.
goras Samius circa ansum ante
Chrift. 650.

Corol. 1. Omnes tres anguli
vnius trianguli,funt acquales tri-
bus coinfcunquealterius tridngu-
1i fimul fumptis ; & quando duo
funt acquales duobus,erit & reli-
quusrelique.

Corol. 2. In triangulo Ifofcele
re@angule, anguli ad bafim funt
femire&i.

Corol.3. Angulus trianguli z-

}:ilatcri eft voa tertia duori re--

orii,vel dua tertiz vnius reéti.

Sch. Omnis figura re@ilinca
diftzribuitur in tor triangula,
quotipfa continet latera, dem-
ptis duobus,’ & anguli triangulo-
sum,conftityunt angules figurz,

. . /e
[ i ORF > R :

R
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l"ra;:.
€17,
Prip,

T%. 23,

- P TOR AR JO

& Elem, Euclid's .
PROPOSITIO XXXIIL

A B Rete AC. BD;
g gue aquales ¢ paral-
lelas AB.CD. adeaf-

dem partes comitingunt : <
ipfe aquales 5 parallele funt:

D Rob. Duc teétam DA. guae
dacas AB.CD. iuugat?ctunc
anguli alterni DAB. ADC: erunt
acquales :latus AB. ponitur ae-
quale lateri CD. latus AD. eft
commune b ergo bafes AC, DB.
font aequales. v Ergo anguli
CAD. ADB. funt acquales:< er<
go rc&tz AC.DB, funt paralle-
e . A

PROPC,
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Liber primns. K] Mo
PROPOSITIO XXXIV. Lo
.A B Pamﬂelag'mmmomm & i E l
D [N/ [pasiorum guaex aduer- 1524 , Lol
" €D focrlateraAB.CD:AC. = $ -3
Cy BD.¢r anguli A.&»D.B ¢ C. - ) - ‘ i )

o qualia funt interfe, & diameter

¢ AD.illabifariam fecas.

i I)Rob. Re&z AB. CD. ponun. o
wur paralielz , 1 crgo angulus . C

w  BAD. angulo CDA. & angulus pyep, -

w  CAD. angulo ADB. funtacqua- ‘

w  les, com fintaleerni. Ergo triana

x gula ABD- ACD. habent duos . , -
o angulos sequales alterum alreri, » . S
4 &ipfis commune latus AD. ad- v oy
i jacet; y ergo & reliqui anguli B. ;‘6' R .
& C. funt acquales, & reliquala- P ' i
¢ tera, AB ipfi CD. & BD. ipfi AC. 3
eruntacqualia, cum aequalibus B
angolis, nempe alternis eppo- £ 4- | ok
nantur.< Ergo triangula, ABD, P7%P 1;
-ACD.acequalia interfe, o -k
M - 7, b
£

1

4 ’ ! _

-~ - E.v o LN
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%6 TElem. Euclidis
PROPOSITIO XXXV.

Th25. AEFRAFEB  Payallelo -
& & gramma AD.
A ZX B FED. fuper ea-
s dembafi CD,
€7 in iifdem parallelis AB.
CD. conflituta, tnter [¢ funs
equalia.
ID tribus modis poteft contin-
. gere, fi vevidesin 1, figara,fic
¥ 5 dico Re@z AE.FB. funt: ¢qua-
. les, quia funt b aequales rectae
b34 q
Prop.  CD, Retz AC. ED. funt acqua-
e34-  lestanguls CAE. 4 acqualis eft
Prop. angulo DFB, externus interno &
. ojpofito,ergo triangulum CAE,
e 4. 3cquale eft © triangulo DFBfad-
P.op, dito ergo commuri FCD. fient
f2 paraliclogrma AECD. FBCD.
. acqualia, :

Siwinz: Re@x AE.FB, fung
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Libes primus. &7
aequales veprius: f dempta i%i:- £
tur communi FE. erunt aequales Axs
AF. EB. Redl¢ AC. ED. funt .,

ﬁacquales: anguli A. & E. font Preg;

aequales, iergotriangula FAC, 4294
BED. funt acqualia. addito crgo Prer-
commuri trapefio EFCD. paral- ;,"‘;.
lelogramma AECD. FBCD. e-
sunt ! acqualia. iz,

Sivtin 32.idem repeto. Re&te :’;4
ABF. B.{unt m acquales ipfi CD. 5"
rergo &interft: crgo reéta ' AF. x 1.

¢qualis eftreétx EB.Rc@xAC. Ax.
ED. funt P acquales, anguliitem ¢ 2»
E. % A.funts zqualesiergo trid. ’;"_
gula ACF. EDB, funt ,acqualia: by,
Ergo fi ab vtroque tollas trian- ¢ 290
gulum EGF. relinques “acqualia Prop-
trapezia ACGE, & FGDB. qui- ;'tl."
bus fi addascommune triangu- *
Ium CGD facies parallelogram-

ma AD, DF, acqualia,

F#
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[+ Elem, Euclidis
PROPOSITIO XXXVI.

Th¥ A GUDB P4rdllelo%¢m-

B2 mere i

agualibus ba-
fibas CE ED. ¢ in iifdems
parallelis AB CD. confien-
t4; inter ¢ [unt agualia.

l)Rob. Conne&tantur paralle]o-

Pras L gramma re@is CH.EB 2 quae

#35. eruntacequales & parallele. Hoc

Prop. pofito, parallelogrammum AE.

¢ 2acquale eftipfi CB. & parallelo-

oAx.  grammum CB. ipfi HD.« ergo
parallelogramma AE. HD. funt
acqualia.
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Liberprimss, é

PROPOSITIO XXXVII,

A EXY B Tridangula Toa7.

52— ACD.FCD. i
. per eadem bafs
CD. & in iifdem parallelis
AB.CD .canftirutafint inter .
' Je aqualia. ‘

I)Rob. *Per D. ducas DE, pa- ¢ 5t

rallelam re@x CA.& DB, ipfi Pre

CF. parallclogramma AD. CB. &1,
s crunt aequalia: < fed eoruih di- Prep.
midia funt triangula ACD. {34
FCD.4 ergoipfa triangula ACD. 2"
FCD. fun acqualia. A

F iij

- —

e

.
- o wd

i
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78 Rlems. Buclidis ‘
PROPOSITIQ XXXVIK.

Y528 AGHBR Trianguls

' ACE.BFD. fl=
CE D per aqualibus .
bafibus CE.FD. ¢7 iniifdem
ptrallelu AB. CD. «qualia
[unt inter [e.

I)Rob » Ducatur EG. paral<
p,, lelaipfi ‘AC. & FH. ipfi BD,
b;e b erumt  parallelogramma CG.
Prep, HD. acqualia, . Horum dimidia
‘34 funt tna}nguln ACE. BED.<  Ex-
. ‘ 7' go fuatiater fc zqualia,
A

T e e e T e
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PROPOSITIO XXXIX,

Agualia vian-

N gwla AB C,

B © DBC. fuperea~
dem bafi BC. ¢9 ad cafdem
partes eonflituta 5 in iifdens
Junt parallelis.Hoc eft AD.

- eft parallela BC.

PRob. Sinegas AD.ipfi BC.efle
parallelam 2 fic AE. cui re&a
BD. produéta occurratin E, Du.
&a ergo re@ta CE. b triangula
ABC.EBC. crunt 2zqualia, quod
fieri nequit : nam trizngulum
DBC. poncbatur zquale trian-
gulo ABC. Quod fidic:s AF. &
BC. efle parallcias, cadem repe-

tetur demonftrario , & fequeryg -

totum & partem cfle 2qualia,

v fﬂ.a.w-v’bu_“7_‘

< - T e R e ST Bme
Liber primus. ” Y

31 v N
Prop. ‘ oo
b 17: vy
P”?“ o }E‘ N s
b ) 7 i
¥

b
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'
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7t Elem.Ruclidis

PROPOSITIO XL.'
P Togo. ¢ Zqualia tria-
' A gul ¢ ABC.
A g & DEF. fiper a-
gualibus b.fibus BC. EF. ¢
#d cafdem paries, conflitus
ta, in iifdem funt parallelis
AD.BF. :

l)Rob. Si negas AD. ipfi
BF. cfle paralielam, fic 4@,
cui occutrat ED. produain @,
1,,,,'. Tunc ducta GF. erunt triangu-
1a /GEF. A3C. zquyha: pone-
* bantur auttm xzqualia triangula
ABC. DEF. ergo totum GEF.
& pars DEF. eidem z;iangulo

" ABC.cunt zqualia,

o ‘ PRO-
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Liber primuti v 5o

= : . ! i Ly
PROPOSITIO XLI. L ; o

- A ‘EF S P’dmllelogrdml ‘ , - /‘i '

C 57 mum AE.CD. com-

’ Tb.;f

“ € P munim cum trian- o
i gulo FCD, bafim CD. ba- ‘ =T
v buerig , g5 ini'fdem parallelis Lot
. AF. (D. fuerit : parallelo- s

Srammum ipfum erit duplum . :

‘trianguli. ‘ B
C TYRob. Buicare disiice A7 €370 Sy
: PRob. Dricatur diamreter AD. Propd N
s Triangula FCD. A(D. funt , 34 0. - :
¢ Zqualia Parallelogrammom FProp- ! : 3§
* CE.veft duplum trianguli ACD. ; ‘- N
< ergo & wiangali FCD. o ¥
;2780 K triangul . A N
A0 7 ‘

&
0
i
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Prob 11

a Yo,
l’mp.
b1tp.
213,
Trop.
dgg.
Frop,

~ Y &

1

94 Elem Euclidis
PROPQSITIO XLII.

_acw  Dato triangulo

WIK/ ABC. equale pa-

BEC  vallelogrammum
GC. conflituere in dato refti-

lineo angnlo D.
Ati yrianguli ABC. Bafim BC,
) dijde 2 bifariim mE.duflaque
EA. b ggatur per A. 1¢&la AH.pa-
sallela jpsi BC. Adpun&umE. . fa-
&o angulo GEC. ipfi D.2qtali;edu~
catur ex C, re&a CH.ipfi EG. paral-
lela'; tunc figura GC. erit parallcle-
gramma,cam latus GH. ponatur pa-
rallelii ipfi EC. & latus CH. ipfiEG.
Quod auté fir tale,quale petitur , fic
Probatur, Triangula ABE. AEC.
funtc xqualia: triangulum AEC. eft
dimidium tgianguli, ABC. & f dimi-
dium paraliclogrammi B C, fyper
cadem bafi EC. conftituti : ergo
triangulum ABC.eft g zquale paral.
lelogrammo GC. habet autem pa-
rallelogrammum ex conftru@ione
angulum GEC.zqualem dato augu.
Io D. quod perebatur. i

7
/
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"Liber primus. 7% N I
 PROPOSITIO XLIIL F
il ) T PN
) Omnis paral- Te. ;2. 3 g
AF R lelogrammi, co- .
j H:’g; 4 plementa eoris - - i
Z{___' - gue circa dia- R S
. DE , ;
metram  funt I
. parallelogrammorum 5 inter S .
« JR funt aqualia. A :
3 N hac figura, parallclogram. S .
" Ima circa diamerrum {unt, FK. , '3
'3‘ HE: complementa verd corum, - '
:  parallelogramma AG. GC. hec ‘ N i
.. complementa dico efe 2qualia. . S
¢ _Prob.uiangula BAD.8CD. 3 3% ! " &
*  funt*aequalia.Itémque trianga- = : 3
*  la BKG. BFG. & GED. GHO. ; -
.. Ergofi ab acqualibus criangulis i o
. BAD,BCD.rollasacqualia n& 4 . .
©  pe BCG.ipfiBFG. & GHD ipfi S &
' GED. complementa GA GG. . R
quz remanent, cruntacqualia. ¢ B ‘
Q.E.P. ‘ :
Lo @il . o i
* » “\ ):
: e
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Proble-
' ima 1l

# 41,
Prep.

b,

Prop,
¢ 3I,
Prop.

di¢.
Prep.

.42

Prop,

f28..
Erop,

v P.&angulum GNM.zqualem datg

_bens angulum GEC.zqualem angu-

T § R~ -

T gt gy

"6 Elem. Euclidiéc’

ACH . .AZ‘ datam reftine
‘7 . date &

ABC.equale paral-

-« K lelogrammum CM.

L5 applieareindate ahi~

gulo redilinea D.

Onftitue triangulo ABC.2 zqua-
le parallelogrammum C G. ha-

lo dato D. tumproduc BC.in K.
ficvt CK. fit b zqualisdatz F. per K.
agature K1, paralicla ipfi CH. oc- -
currens GH. produz in 1. Deinde
ex 1. ducatur per C. diameter IC.
occurrens reéz GE. produétz in L,
& perL. ducatut LM. parallela ipfi
EK. fecans IK.produétam in M. pro-
ducatirque HC. in F. dico parallelo.
grammum CM. effe quod petitur.
Prob. ComplemnentaGC. CM. siic
4 cqualia:coplementum GC. eft ¢ xa
quale triangulo ABC. ergo & cople-
mentum CM. habetauté linecam CK,
¢ zqualé datx F. & angulum GNM,
¢qualem fangulo HCK. quif zqualis
et angulo GEC. qui ponitur ¢qualis
-dato angulo D. ergo parallelogra-
mum(M.gqualcd%u'mngulo ABC,
& habetlincam CX. equalem date

B. quod petebacur.




A
]
;
T
y

2

Liber primus. 77

PROPOSITIO XLV.

A_B EGK

€CTPHI D

vectilineo angulo ¥,

Dato refti-
Lineo AD. e~

quale paral- Preb.ss
}'.'-le/ogrmmum

ED. confls-
tuere > in daio

in triangnla,

D Tuide re@ilineum

 fac patallelogrammiElLgquale .
triangulo BCD. in angulo H. ¢quali 444+
ipGF. fupralatus GL. 2 & parallelo- Proge
grammum GD. ¢quale triangule
ABC. habens in I. angulum GID.
zqualem ipfiH. & faGum cft gquod

petitur.
. Prob. Re&z EH. KD.

idéqque & inter fc funt ¢ parallele

. b 2
veidemGL .5
¢ 30.

& g equales : angalus GID. ¢ zqualis Prop.

€ft angulo EHY. f angulus EHI. ‘cum 4
angulo HIG. valent duos fe&os, er-
. €0 &anguli GIH. GIO. valent duos

34
Prog
e.

1e&tos: ergo ¢lineg HI. ID. iacentin Prop.

dire@um, fimiliterque
cum zqualibus HI. FG.

B GK. & ¢
¢qnales ad- Prop.

ditz {ing 1D, GK. totg HD. EK. funt .-
zquales. etgo figura £D. et paralle- 3,
logrammum cuius partes funt equa-~ :

Ies partibus dati reftili
lus H, zqualis dato F.e

nei & angu-
rgo.&c.
Gin

-
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78 Elem. Euclidis

A v

PROPOSITIO XLVI.

Probra o Daa nfla AB.

&1,

Prop.

bto,
Def.

ca28.
Prep.
d £x
conft.
» 3

Pnp‘.

f 34
Prop.

D gnadratum ABDC,
AT B defiribere.

X A & B.»erige perpendicu-

lares CA. DB.aequales ipfi
AB. iungaturque re&ta CD.& fa-
&um cft quod petitur.

Prob.b Anguli A, & B, {untre.
&i: ergo reftg AC, BD,funt< pa-
rallele. Viraque d eft aequalis
ipfi AB. exgo & inter fe 1 ergo &
AB,& CD, paralielx, funt 2zqua-
les: erpo AC,CD, DB, funtac-
quales, & figura cft parallelo-
grammaicumque anguli A, & B,
fint re@i, ferunt etiam oppofiii
C, & D, re@i Ergo ARDC, cft
Qnadxatuxp. QEE

EEND S




;ﬁ‘« I, 3 e R L w&vﬂ:«‘«-"%‘ﬁ—i\ -

. Liberprimus. 7s
PROPOSITIO XLVIL U

In reltan- T i
c 4 gulotriang‘ulo
S /~= BAC. g4a-
"\ dratwm BD,
gl lL quod 4 latere T
. BC. recltum RN
angulum BAE. - fubtendente o
de/gc’:ibimr s aguale eff qna-
dratis BG.CH. que 4late-
ribus BA. AC, rectum angie s
lum BAC. continentibys, de-
Seribuntur.
Rob. £x punto A, ducare. a3t 5
&am AL. parallelam ipfi BE. Prep.
& iunge rectas, AD,BL.Triangu-
1a ACD, ICB, {c habent iuxta 4. . ,
nam latera CD, CA,® funt'ae- ] C
qualia ipfis CB, CI,& anguli con. oy
tenti ICB, ACD, acquales : cim b 10; "
anguli ICA, BCD, fintb re&i & por’ )
G iiii / _

D
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P e d
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3 Elem. Euclidis :
H, _angulus ACB
/\ ;' communiss: eéf
go triangula

A
).'-gfj": /CC ACD, BCl,funt
W\i aequalia, . Sed
'L My widgold ACD.

eft dimidii pa-
rallelogrammi LC, cum fint fu-
pracamdem bafim CD, & inter
eafdem parallelas AL. CD, &
triangulum (CB, dimidium cfg
quadratiCH,ob eandemcaulam.
4Ergo quadratum GH, eft g¢qua-
¢ paralle}ogrammo LC,cim eo-
1um dimidia fint acqualia. ’
Tam ducan ur reé » AR, FC.
Triangula FBC, ABE, (unt ae-
qualia, cife habedrinxta 4.¢ &
triangulum ABE, eft dimidid pa-
rallelozrami BL, ficut triangul@
¥BC, dimidid quadrati BG:crgo
fuadratym BG cft ¢qualg paral-

G

lelogrammo BL  Torum crgo

quadrata~ BD, aequaleeft qua-
dratis BG, CH, quod erat probj-
din. Hwins propofitionis auctor
Jersur Rychagoras Samins. '
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Liber primus . s

PROPOSITIO XLVIIL.

AN - Si quadratam Tosg
cl g " §40dabCB,vnq
- laterum triag- °*
guli CAB.deferibitur,aqua-
- lefit jisquae arelignis duobus
. trianguls lateribus AB. AC.
defiribuntur quadratis : an-
gulns CAB. contentus fub re=
liguis duobustrianguli lateri~

bus AB. AC. reituseft.

Rob. 2 ducat.ur ex A, ipfiAB, 37
perpendicularis AD.ipfiAC. ~ P
zqualis, iupgaturque recta DB.
hoc pofito fic dico , Angulus 5 1o,
DAB.re@uscft, . ergo quadratd Def.’
tc&tz DB, acquale cft quadratis {47
peftarum A B, AD, vl AG s

]
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CAx,

e8.,

Prop,

82 " Elem Euclidis

Y Iam  quadratum
IE E 1pfius CB. ex hy-
c B poth. zquale eft
quadratis carundem CA. A B,
dergorectz CB.BD. funt acquas
les. Ergo triangula CAB. ADB.
habent tria latera acqualia, « &
an‘gulos qui acqualibuslateribus
refpondent aequalem Ergo fi an-
gulus DAB. reCtus eft, erit eriam
reltus CAB. cim Jatera DB. BC.
fint acqualia. :

e It T o e P 1 ¥,
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EVCLIDIS
ELEMENTVM II
DEFINITIONES.
L.
o o Parallelo-
gfﬂmrrmm rO:
&4ngﬂ[ﬂm, A
- BCD. comti-
A B seri  dicitur

fub duabus reftis AB. BD.
gre relium angwlum ABD.
comprebendnnt,

Vemadmodum in circulo

cognita diametro, tota cius
arca cognofcitur , fic expreflis
duabus lincis qua angulil re@iG
continent. in parallclogrammo
re@angulo , f{tatim tota cius
quantitas intelligitur, nimitum
laticude & longitudo.
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"84 Elem. Euclidis ]

- © " Obférua 1. M-
f < £ jd parallelo -
D ' grammum  dici
C o ) re&anguli quod
T : vn;xm habet an-
: = . gulumre@um.Si
‘ . A B fnim vnus eft reg-
n%s. 1. &us ab erunt &

?1_-4-‘- reliqui re&i. )
\ Obferua 2. In fequentibusnomine

re&anguli, Eucl*dem femper 1ntel-

ligere parallelogrammum reftam-

gwlum, licet vis nominis id non exi-

; at.

’ : g‘;. Geometras omne parallelo.

rammum exprimere duas tantum

nominando literas, qug perdiame.

trum opponuntur. Vt appofitum pa-
rallelogrammum appellarit. AD.”

. Cognitis later:bus reGanguli,

inueniri eus aream ea multiplica-

) *  gionenumeri vnius lateris in cume-
{ rum alterius lateris circa eundem
‘ angulum. Similitérque cognita area

ye@anguli 8 vno laterum, inueniri
alteram latus fi dividatur nomerns
areg per numerum lateris dati, quo-
fiens enim erit latds quefitum,
e e A .

|
3

|
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Liber primns: s
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Omiiiz
A L )Zamllela-‘
. griimi flpatg'
Gl.l/ fu'numquod-
liber corum -
E D

qus circk
diametrum illinsJ#nts P"”llf

'lclogmmmarnm, cum duobus -

complementis, gnomon Voce:
mr. .

IN. parallelogrammo AD. pa-
rallclogrammum G E cum
duobus complementis GE,EH;
vocetur ywpdr, quod Latiné not-
mam foaac , cius cnim fpeciem
siobis cxhibet, .

.-

Pos”.

P

e
3
a

-~

PR R NPY C

o L.
= St

L

R 2

.
‘an



PR e

el Y O A,

is - Elem. Buclidis
PROPOSITIO L

: Thi Sifuerint dne
. F—P_r'—p refte G.c5» AB.
- A-E | fecemsrgne alte -
. : raipfarum AB.
. in  quotcunguc

fegmmu AE.EB, rettangu-

iwm CB. comprebenfum [fub

- duabus reftis A C. infeltd
hocelt G. & AB. [:it4, -

gquale eft reitangulis CE.FB.
guefubinfeda CA. & guos

libet fegmentoram AE. EB,

comprehenduntar.

Rob. ex punétis A, & B, eri~ -
au. & ge2perpendiculares AC.BD,
& 3.1. xqualesdatz G. & ducatur recta
#18.1. CD, ficque fiat ® cex lincis C A,
€34.1. hac eft G’ & AB. reCtangu-

- Jum CB. Reétam AB. vecunque-

t




Lisbar Primus. 8y
divide in E. & fiat ¢ EF. parallcia
& zqualis ipfi AC, erunt CE,FB

retangula. Nam angulus FEB: f;,';'n

reflus efte quia zqualis ipfi A, c29..

& confequenter f geliqui anguli £28. 1.
redti, & lateras Jateribus oppo- :_54~‘-

fitis #qualia. Hzc autem duo
re&angula CF, BF, fimul fumpta
furt equalia totali B C, hoc cft
"partes toti.n Q. E. P,

Idem paretin numeris, puta 6.
& 2. diuide 6. in 2. & 4. dico
1z2.numerum produGumex 6. in
2. ¢qualem effe duobus numeris
4. & 8. qui fiunt cx mulriplica-
tione duorum induo, & in qua.
tuor, '

h1s,8
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.t «AB. fecta fie vr-

Enngme puta in

) C. &D. Re-

A\ ACDS &ﬂngald EC,
t GD.HB. corg~'

{ & 31 -

b Sathh i

m Lo @hﬂi- e W . —m A e g

' 8 Elem. Bwclidis
PROPOSITIO VI.
:E GHE Si refta linea .

prebenfu fubtota AE hocelt
AB. & guolibet fegmentornms
AC.CD.BD. ¢gualia funt,
. gnuadrare AF. guod & sorn
AB. fi. ‘

| 6L DROB. Ex AB, fiac*quadra-
) } vtum EB.ex €, & D, érigan-
tur 8CG. DH. parallelx & ae-
quales.ipl AE. hoc pofito, erit
re@angulum EC. comprehen-
t50. fum fu% tota AE.choc eit AB. &
_ Def. fegmento AC. & codem modo
y _ieQangula GD, HB, fubtota &

) Vgl
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: Liber pimus. 3
vtrolibetfegmeatorum. Com er-
gore &angula EC, GU, HB, fint
d partes omnes {uo toti guadrato
AF, =zquales, patcrrc&angula
comprehenfa fub AE, hoc eft
AB, & fegmentis AC, CD, DB,
#qualia effe quadrato lincz AB,
QEP

In numeris divide 1o, in 7. &

3. dico 70. & 30. qui producun-

" tar ex multiplicatione 10.in7, &

in3. qqualia ctle 100. quadrate
_mumesi 1o,

19.8e
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L e Bo. B emetonm e e e e

L) Elem. Eutli:}i{
PROPOSITIO IIL

Th. 8. Si reftalinea

r I-—l AB. ﬁfi'tl ﬁt
3 . wecungue in Ex
© Reltangulum
CB.f.brota AB, o 'uno/ézr-
mentum AC hoceflt AE.ca-
prchenﬁlm > aquale et re-
&tangulo FB. quod [ub fég-
mentss BE FE. hocelt BA,
comprehenditur , & guod 4
prad:tsfromenpo AE. defiri-
bity- qlrdfdfo CE.
1) Rob. Datam AB. feco vtcun.
qu'- in E.ex punétis AEB.eri-
ant. go perpendicujares AC.EF.BD.
b av parallelas binter {e & s quales
€ 3.4 feamento AE. twm. daco re@am
4 “ L APun&nC ad D.qux erit paral-
“.!ﬂ Jela”ipfi AB. Hoc pofito fic dlco,
" AG, cft zqnahadzgﬁ AE. crgo
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. . A ]
Liber primus, ’”
reftangulum AD. eft cSprehen- R
[ fam {ub tota AB, & vndfegmen- £
torum AC, hoceft AE Rurfus \.i ;
x FE. eft ygqualisipfi EA. ergo re- - Vo

. €tangulum FB, cft comprchen-
'+ fum fub fegmento BE,EF, hoceft
*  AK.Denique parallelogrammum
» AF,quadrarum efte cum AC,EF,

fint d perpendiculares ipfi AE, &
cidem =quales. Ergo cum re-
&angulum AD. xquale firqua-

esndr

" drato AF, & reétangulo FB, pa.

5 tetredtangulum (ub tota AB, &

1 fegmento AE,zquale efle reGan-

. gulo comprchenfo (ub fegmentis

" ' AE,EB,& quadrato predidi feg- .

" menati AE. Q_E.P. B g
" In numeris diuide 1. in 7. & o i
3numerus 7o. productus ex 1o. N 1
in 7. zqualis elt numero 21. qui : SR

" ex7. in 3. producitur; vna cum ok
49. quadrato prioris partis 7. ) i

. o

T I P



- f‘”\: &N%N—”?‘— P e

[ BN
e

[y

T on Elem, Euckidss

® 46,1,
b. 1.

PRQPOSITIO IV,

. Sirelta linea
D__EE ABfitafirve-
cangues in C,
H G v guadratié AF,
N guod a rota A
A CB g defiribitnr,
equale erir guadratis HF.
CKignea fegmetis AC. CB.

defiribuntur, G eivelbangulo.

guod bis fub fegmemtis AC,
GB. c.mprebenditnr-nempe

-retangulis AG. GE.

'l) Rob. Super datam AB.fiat 3 qua-.
dratam AE.duc diametrum DB,
¢x C.fiat CF. parallelab refta BE,

‘D’;.' fecans diamerrum’in G. per quod
d '; age HK. parallelam bipfi A B. hoe
€5-1. pofito fic dico. Trianguli ABD. late.
£321  ta AD AB.{unt¢cqualia. ergoan-
£29-1. gul ADB. ARD. funt d ¢quales, er.
go femire&i, ¢ cum angulas A. fig
re8us. Idémque dicendum detrian-
gulo EDB. Rurfus angulus DFG. 16+

ale T et

.‘;_ho——"i—:’ - -
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Eiberprimssy. 93
&us peft, angulus FDG. oftenfus eft
femire&us, ergo angulus FGD. etii
W femiré@usgeft, ergo.latera DF. FG. g 32. 1.
funthzqualia: fed 1pfis etiam funt #6.1.
#zqualia i'lateraoppofita DH. HG.ex- 4 34. 14
{ goparallclogrammum FH. quadra- { 30.
p ¢ tum!eh. Eademde caufa quadra- Def,
+ wmerit€K. ergo HF. CK. quadrata ‘
'l fune fegmenterum AC.CB. chm la-
ws HG. fit zquale. ipfi AC. Simili-
tet re&angula AG. GE. continentug.
ff.  {ub fegmentis AC.AB. quia CG.GK.
3 funt zquales ipfi CB. cum CK, fit
' uadratum,& GF. item zqualis re-
i z HG. ob Q\ludntum,HF. hoc eft
C 1e&z A C. Igitur cum quadratum, :
v AE. fit zquale quadratis HE, CK. & . :
o feangulis AG. GE. verum eft qua- ' - N
drdgum AE. fuper datam AB. equa« ’ y
Te effe quadratis fegmentorum AC.
w ©B. & rc@angulo comprehenfo fub
p  iifdem fegmentis, bis fumpto. . : 1
Sidiuidar6.in 4. & 2. quadratum, ! - . ‘5
K ‘ '_
3
3
1

ﬁ 6. hoc eft 3¢. zquale eft quadratis
‘ partium. 4. & 2. hoceft 16. & 4, vna,

3 A N . .
w  €umnumero 3. bis repetito qui fie 3 o
& parsibus 2,504, in femaltiplicatis,
“ R
¥ B i A
1k ’ : :
Y |
- Y
; e
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]
/ - b't_
7 < \“
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3o.
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e

"“% Elem. Euckdis
PROPOSITIO V. -

8i rella linea
II-;E T A B. fecetur in
[ Kk equaliain C.o»
A G DB yon equalia in
D. Reitangalis
'LD. fub inegualibas torius
AD. fzgmentis AD.DG. hoc
eft DB. comprehenfum, vna
cum guadrato HF. quod ab
intermedia [eltionsm CD.
equale eft guadraro Cl. qued
4 dimidia CB. deferibitur.

a4 P&ob. Super dimidia CB.fiat,aqua-
birx

dratum Cl. duftaque diametro
BE. agatur pper D. reéta DF. ipfi
Bl. parallela : Ex eadem re&a Bl
fume BK. zqualem ipi DB. & per
pyn&um K.  agawur KL. ipfi AB.
parallela & addatur A L. parallela
ipfi BK. hoc pofito fic dico, triangu.
1i ECB. angulus C. re@us eft,c & la-
tera CE, CB. zqualia, ergod angulf
E. & B. funt 2quales. Exgo¢femire-

[
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Liber primus. ‘o

&i. Item, fanguli IEB. IBE. funez- ¢j;.1.
uales & (emireftic ob candem ra- fig g,

tionem: Rurfus in parallelogrammo
DI. angulus DBI reétus eft ex con-
ftruftione, ergo fangulus BDF. te-
&us.Nunc in triarigulo BDG. angu-
Ius D.re&useft : angulas DBG. pro-
batus eft femire&us,ergoc & angu-
lus B5D. femire&us eft : ergo glate-
11 DB. DG. funtzqualia: ergo h re-
Gangutum 1D. fabinequaPibus feg-
mentis AD. DG. hoceft DB. con-

6.5

teytum. Eodem modo ‘demeonfira- 3 ¢

birur parallelogrammum A F. effe Def. 1.

quadratum fupra fegmentum inter-
medium HG.ho< eft CD.nam re Yan-
gulum LC. zquale eit ipi DI. cum
vtrumqic fic zquale ipfi CK. nam ;
LC. & CK.funtifuprazqialesbafes ;
& inter ealdem parallelas: CG vero
& GI. funt complemental zqualia,

uibus i addas commne DK. erunt
3qualia CK. & DI cztera autem
nempe HE.C3, funt communia,

Diuide 10 zqualiter ins. & §.in-~

zqualiter in 7. & 3. etitque nume-
fus 21. ex 7. in 3. vna cum quadrato
numeri intermedyi 2. quod eft 4.
zquale quadrato dimidii 5. hoc eft
numero 5.

6.1
43 L.
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Thy.

Y Elen. En;'lidis
PROPOSITIO VI .
F gg Si relta linea

| AB. fecetur bi-

I{‘_]g ! fariam C. ei-
A C BD gue relta qua-
dam BD. in re-

tum adyciaryr, rz&wghlum
Al comprebenfum fuh tota-
AB. cum adieita BD. ¢ b

. adieftaD1. hoc eft BD. vna

2 46.1.
| EINE

csm quadratoKG. 4 dimidia
KH.hoc eft CB. egnale cff
guadrate €E. 4 linea CD.
quatum ex dimidia CB. tum
ex adiunita BD. componitnr
tangtam vna linea, deferi~

pro- . v
Rob. Super re@am CD. 2 fiat
P nadratum C E. per B. age BG,
patallelam bipfi DE. fume D, ¢qua-
lemipli D.B. &exl, age IL. paral-
Ielama




s . Liber fecundus. 97
lelam &zqualemn ipfiD A. jungatur~
querelta L A,quo fadto fic dico.Re-
&anguwla LC.KB. funt inter eafdem
parallelas & fupra zquales bafes,

bergo zqualia. Exdem KB. ¢ zquale £36,1-
¢ft complementum HE. ergo eric & €45: 14

HE. zqualc ipli LC. & additis com-
munibus CH. BI, gnomon GD. IC.
zqualis erit totiretanguloAl.qued -
coantinetur fub tota AB. cum adie@a
BD. & fubadieta DI. hoc eit BD.
Jamvero gnomon GD. IC. adie@o

quadrato KG. pards dimidiz KH, 434,14

*d hoc ‘et CB. fit zquahs quadrate
ipfius CD. que eft pars dimidia cum
adiunéta. Eigo paralielogrammum
Al adie@o codecm quadrato XG.
fiet zqualc eidem quadrato CE. -

In numeris, 10. fecetur bifariim
in §.& §.addatur ei numerus 2. nu-
meras 24, qui producitur, dudto
compofito 12. in adiun&um 2. vna
cum quadrato z5.quadrato dimidiig
zqualis eft 49. quadrato numen 7
quiexdimidio 5. & adie®o2. coutty

" ponitut, : ¢

e ok

IR
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98 Eicm. Euclidis -
PROPOSITIO VIL

A (X2 Si retla linea
' 7 KA C'ﬁ AB. fecerurve-

H cungue in C.

: pLL guadrata totius
i F-G & vtrinfuis feg-
: . menti CB. [imul fampta,
hoceft AE.EF : aqualia funt

- bis fumpto reltangulo A M.

P guod fib rota AB. ¢ [ub di-

&o fegmento CB. continerur,
cum addito KL alterius f&g—
menti AC. guadrato.

; Rob. Super AB. * fiat qua-
A _ dratum AE. fume BM. #-
' qual 'mipfi CB. ducanwr CL.

MK b parallelz ipfis BE.AB.pro-

a46.1 d:¢BE.in G fic vtEG. fir xqua-

b36-1 Jisiofi BM, < hincerit MG. gqua-

S o lisipli BE. fiac quadracum EF,




-

Liber fecundus. 99

hoc pofito : “quadratum tonus -

AB. quodcft AE. cum quadrate
fegmenti CB. 4 hoc eft EF. ¢qua-

liafunt re@angulisAM.MF (qu: 4 € 7
{ nt fubtota’ 4 B. & fegmenio ¢

BC.cum BM. ficiph BC. zqua-
lis; & in reétangulo MF. latera
MG. FG. fintzqualia ipfis BE.
BM.hoceit AB.CB* ) vnicum
quadrato alcerius fegments 4C,
quod eft KZ,.cotam videlicet par-
tibus omnibaseft zquale.
Diuide 6.in 4. & 2. quadratum
rotius 6.nempe 36, vaa cum qua-
drato ipfiusz. hoc eft 4. xqualia

funt numero 4o. qui fit exnume~
.ro 6. bisdutoin 2, hoc cft 24,

vn2 cum quadrato alterius par-
tis 4.qued et 16,

A
}

]

4
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i0b El;m. Euclidis
PROPOSITIO VIIIL
A CBD Sirellalines

I KAB. feceturvi-
L Meungue in C,
T re&angulumIB.

'E HG F guater compre-
benfum fub rora AB. & vno
Sigmensorum BR. hoc eft
BC.cum eo , quod a religuo
Segmento AChoc eft LS. fir,
guadratoLH. equale eft gna-
drato AF. guod & tota AB.
& diéto fegmento BD. hoc
et BC. tanquam &b vna
AD.dcferibitnr. :

‘Y)Y Rob.Reétx AB. fellz in G. adii-

ciatar inre@um BD.ipH BC. «-
qualis. Super tota AB, &adun&a
ED.hoceftfuper AD.fiatquadrarum
ED, ex punétis B.& C.duc retag BG.
CH.iphi DF, parallelas acceptitque




Lsber fecundus. ot ‘
PK. KM, ipfis DB. BC. xqualibus,
‘ducreftas K1, ML, ipi DA, paralle-
1as.Hoc pofito fic dico, circaR.con-
ftituta funt quadrara_quatuor, quo- :
rum latera ompia ipfi BC. funtaz- 4 E,;‘ S
qualia, Du&a diametro ED. complg- €9%%-
menta AR, RE. » {untxqualia,fune- ¥ 31+ %
que re&angula 1 1b tota AB. & BR..
hoc eft fegmenco B C. Eodémque
modo.IS. SG. funt complementa z-’
qualia,quibus fi addas quadrata ¢-
qualia SRK.BK. fient re@idgula dno-
bus precedentibus ¢qualia,cum fine
inter cafdem parallelas & zquales
bales : ergo quatyor illa re&angula
funt {ud tota &vno ['cgmcmo.%%_m‘
i quatnor illis re@angulis adda
quadratam LH. alterius fegmenti -
LS.ho¢eftAC. illa omnia fimul fam-
pta erunt gqualia quadrateED.quod
fit fupra AD.
Si6.fecenturin4. & 2. ducatur-
due quatgr numerus 6. in 2. fient 43.
& addatur qradratum ipfius 4. hoe
eft 16. fiet numetus 64. gqualis qua-
- drato ipiius 8. qui numerus compo-
Ritur ex toto ¢. & parte 2. .

N
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102 Elem. Euclidis

PROPOSITIO . IX.

7.2 : SiveSa linea

: ‘Ep AB. fecetur in
é’ : L_\ agnalia in C.
A CDB gynon agualia
inD. quadrata gue ab ine-
gual:bus [egmentis AD DB.
T fant dupla funt , cornm que
dimidia AC. & abinterme-
dia CD. fixnt.

P Rob. Ex C.erigatur CE. perptn-
diculanis ipfi AB. & zqualis ipfi
CA, vel CB.ducanturque rellg EA
EB. Deinde ex D. erigatur DF. ipfi
EC.paralielafecans EB. in F. & fag
1e&a FG. ipfi CD. parallela, duca-
turque re@a AF. hoc paiito: Trian-
. guhaifolcelis A€E. anguli A. & E,
# Px  funtb gquales < & femire&i,cam an-
e, gnlus ACE, fit reQus. Idem dicen-

#5.1 dum de criangulo ECB. ergo totis |
632. 1. angulus AEB. tetus eft. lam intrii- ;
gulo EGF, angulus G, d zqualis ¢&
- ) R !‘
{

,
/ N
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Libor fecundus. - ¥o3
angulo ECB. 2 ergo reétus, €1g0 an-
guli E. & F.bzqualesc quia angulus o
E.femireQus ¢t :e ergo larera GE. 4 79.14
GF.zqaalia. X qualis evam virique €6, «
eft CD.a cum GD. {it parallclogram-
Y ynum. Igitur fi ab ¢qualibus CE.CB,
tollantur zqualia Gi. €D. reftabit
CG.f hoc e?i DF. ipfi DB zqualis.
he¢c preparatio. En dementtratio. :
) Quadratum reftg AF. g xquale eft f34-2
quadratis fegmentorum ingqualium
AD.DF. hoc et DB. Rurfns quadra-
tum reftg AF. ¢ eqlale eft quadratis
AE. EF. tft guter AE. ¢quale iplis £47.T«
AC, CE. atque adeo duplum qua-
dratiquod fit 2 dimidia AC. Etqua-
dratum EF. xquale eft quadraris EG,
GF, atque adeo duplum quadrari
quod fitab fégmento med:o GF.{en -
CD. quare quadrata quz fiunt ab |
ingqualibus fegmentis AD. DB. du-
pla funteorum quz 2 dimidia AC,
&ab intermedia fe&ione fiunt.Quod
crat demonftrandum, o
Diuide 10.in 5. & ¢ &in7. 8 3.
media fe@io 2 quadrata 49.8 9.par-
tium inzqualium 7.& 3.funt duplum
quadratotum 2. & 4. & patuis di-
midiz 5. & fe@igniss.,

|
o
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104 . Elem Euclidis
PROPOSITIO XK.

e ) Si refta AB.
7 fecetnr bifaria !
. o in C.' eigne

A4 \G adiiciatur qin

direltum refla

BO.guod &tota cum adiun-
fta AO. & guodab adiuntta
BO. vtrague fimul quadrata
dupla funt quadvatip dimidia
AC, & einggnod 4 campofira
CO ex dimidia CB. ¢ ad-
iunltaBO. tanguamvnade~
feribitwr. "

I) Rob. ExC. erigatut perpendicu-
laris' CE. zqualis ipfi AG. iun.
gatur rete AE. EB. ex E. fiat EF.pa-
rallela ipfi GO. per O. ducatur OF.
{arallcla ipi CE. occurrens refte’ {
EB. in G. iungaturque re&ta AG: In
triangulo ACE. latera AC. EC.fung

!
<

;
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Liber fecundus. 1c§
¢qualia, & angulusad C. redus: ez~
go reliqui femire&i: itidemque in
triangulo ECB. Similiter in tnangu-
lo EFG. latera EF. GF.funt equaha.
Etangulus ADF.reftus;ergo reliqui
femire®i, - :

Hine demonftratur quod qugri-
tur. In triangulo AOG. angulus ad
G. reftus eft: ergo quadratumre’
Bz AG. zquale eft fuadrats re-
&arum A 0. & OG. hoc cft BO.
rurfus in triangulo AEG. angulus
ad E. reftus eft conftans ex duobus
femire@is : ergo quadratum ipfinf-
met AE.zquale eft quadratis AE. &
EG. Eft autem AE. duplum quadrati
AC. &EG duplum quadrati EF. vel
FG. ergoquadraia AO. & BO. du-
pla eft ipforum A C. & CO. quod
erat demonftrandum. ) '

Numerus jo. fecetur ing. & 5. cui
addantur 3. quadratiige. & 9. nume=
rorum I3, & 3. dupli funt numero-
ym quadratorum 25. & 64. qui
ex numeris 5. & 3. gignuntar. -

475



I S — e S LI

105 -Elem. Buclidis
PROPOSITIO XI.

\ . Datam retld

Prb.1. c__7% 1 AB. ua ficare

) / | in G; fu(t:reé?dn- :

-~ gulum CG. co- ;

DE & F frebmfum Jub

tota AB. ¢ ﬁ:b vno fégmen-

toruwm GB. fir equale alterius
Jegmenti AG. quadrato GF.

PRaxis. Ad pun€tum A.cxcita
perpendicularem AD. wqua-
lem date AB.cam fecabifariam
in Educre@amEB & ipfi 2qua-
lem faciat EF. producendo EA.
Ex AB.ablcindo AG =zqualem- -
& factum crit quod quaritur.
Prob, Supra datam AB. perfice
quadratum AC. & fuprare@tam
AF. quadratum FG. & re@&am '
g &x HG. produc in L hoc pofito fic {
wsf. dico.Re&aDA.* fefta cft bifa- '
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Liber [eeundus, 109 - .
riamin E. eiquein dire@um ad- .

ieCta eft AF. © ergo retangus

lun Fi. quod fa&uim eft (ub to- 6.2,

ta DF. & FH hoc cft FA. vaa

cum quadrato mediz EA zqua-

{e quadrato EF. hoc eft EB lam .
' quadratum EB. < zquatecft qua- ;'27“.

dratis. AB AE ergo quadrata

AB AE fuat 2qualia rc?taugulo

Fl. cum quadrato EA. Ergo fi°

commune qn‘t\dra:um AE. tollas,

reGangalum FI remancbic -

quale quadraro ipfius AB hoc cfk

AC. Qaod fi ab zquali ys AC,

Fl. ‘ollas commune AF. rema-

nebit CG re@angulum {ub tora

CB. hocet BA & altero fegimné-

torum GB. zquale quadrato GF. |

quod fiti reliqna parte GA,quod

grag demonftrandum.,

J T T b S UNPp Spe
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) 108 !lmi. Ewuclidis

le 1,

PROPOSITIO XIL

A ~ In amblygonia
Tridngﬂlo ABC.

DB C | guadratum lateris
AC. angulum B. obtufum
[ubtendentis, quadrata late-
rum BA.BC, angulum obtu-
[#m comprebendentism, fupe-

rat bisfumpto rettangulo fub -

tarereBC. & fubip(aBD. in
diveltum ¢i addita vfque ad
gccurfum perpendicularis ab
A. altero angulo acuto caden-
tis. ‘
PRob. demitte perpendicula-
¥ remcx A. &reftam CB. pro.
duc vfque dum ei occurrar in D.
Quia re¢ta CD. divifa eft ve-
cunque in B. , eft quadraum
ipfius CD. acquale quadratis
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Liber fecundus. 109 -
te@arum DB. BC. cum duobus
re&angulis fub DB. BC. addawr
€1go virimque quadratum rectz’ )
DA.erunt quadrata CD. DA, =« per 47i
qualia tribus quadraris CB. BD, '

D 4. cungduebusillis re&angu-

. lis. arqui quadratum reétz AC.

eft xquale quadrasis ipfarum
CD. DA: & quadrat ipfius
AB. cft zquale quadratis ipfa

rum BD, DA. ergo quadra--
tum rectx AC. ¢lt xquale duo-

bus quadratis CB. BA:cum duo:
‘bus illis reGtangulis.Superatergo
quadrata ipfa, duobus ipfifmet
rectangulis. quod crat demons
ftrandum; )



- &»ﬂm,dy A Ay T ;_,:,.@.‘!.',,.:_;:‘,.-‘
. T 3100 Elem. Euclidis
PROPOSITIO XIII.
. A - Is Oxy on'o
.1 /] triangulo "ABC,
® " gwadragum late-
ris AB, angutum C: acurum
[ubresdentss fuperatur & qua.-
dratisigrerum CA.CB.esux-
dem comprebendentium bis
Jumpro reltangulo (ub latere
. CB.¢5 fub affumpta interits |
linea DC.vfqueadoccurfum |
perpendimlarir ab A. altero -
- angulo acuto cadentis.

PRob. demitte pcrpc:adicula-
rem AD. Re@a BC. diunifaeft
vtcunque in D, ergo per 7, 3,
quadrara re&aram BC.DC. z-
ualia funt re&angulis duebus
?ub BC. CD. & quadrato reliqui
fegmenti BD. Adde :virifque
commune quadratum re&z Da.

’




Liber fecundup
fic triaquadrata BC. DC.DA. .
qualia funt quadratis duobug
BD. DA. & re@angulis duobug
fub BC. DC. Nunc quadiacig 4478
duebus DC.DA.*zquale cft qua,
dratumAC. Ergo duo quadrary
fe@aruf BC. CA. zquahia fane
re@angulo bis fumpto fub BC,
DC. & quadratis BD., D4,
hoc cft quadrato AB, Ergo
quadiatum re&z BA. minus cft ~
-quadratis AC. CB, reftangulo S
bis fumpto. fub reétis BC, DC,
quod eratprobandum,
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12 Elem. Enclidis A
PROPOSITIO "XIV.
Datorellilines

~ EPE A. #qualegua-
L\gl X dratsm C H.
i :
F  conflitgere.

i)iir 45 1. fiar re@angulum

X BD. xquale retilineo A.D.
te@angulj latcra fint aqualia;
erit quadratur quod petitur, Si
inxzqualia, producas vaum, puta

DC.in F. fit vi CF. acqualis fic .

ipfi CB.{eca bifar,im DF. in G. -

& centro G. [patio D, duc circu-
lum DHEF. prodac latus BC. in

erit zquale re@angulo CE.

_H quadratum quod fiat ex CH.

_Prob. Recta DF. {c&a cft ac- |

qualiterin &G, & non aequaliter
in C.ergo reGangulum . CE. fub

inzqualibus fEgmentis DC CB, |

hoc eft CF. vna cum quadiato
legmenti medii G C, ,acqualia

% 47, 1 lunt quadrato re&z GF, ® hoc

¢t GH, quadratum GH, < acqua-

1e eft



L

. Liber fecundus. "
leeft quadratis GC, CH, & con.

~ fequenter quadrata GC, CH, ae-
qualia funt re@angulo CE, &

- quadrato GC.Ergo fitollas com-
mune quadratum GC, remancbit

radratam re@¢ CH, aequalere~ -

* <tangulo CE, hoc eft rc&ilinr\o
4, quod erat facicadum.

MONITVM.

N fuperioribus,frequenter ad-

hibui pumeros: cum tamen in
demoaftrationibus geemetricis
Lepe viuiefle non paffint; quia
irrationales & incommenfurabi-
les quantitates nen explicane,
Sed nota 1.5€per in omnibus rpz-
poni geometricas demonflratio-
nes 2. Non recipi quidem debere
numeros in demonftrandisirra-
tionalium aut incommenfurabi-
lium quantitatum habiwdinibus

& affc&tionibus que fola quanti-

tate continna cogno(cunmx i Ve

e
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-
4 Elem, Euclidis
‘tum nemo negarit in demonfira -
tionibus quantitatis continuz
maipris lucis gratia,& explican-
dz clarius propofitionis , nos
pofle vti numeris , modo cos non
accipiamus pro fundamento ra-
tionts. Vnde robur (bum nonac«
cipit demonftrario 3 numeris.fed
1ucem rantum.Et vero iis vfuseft
Archimedes propofit.2. de circu-

ji dimenfione & poft cum omnes

paffun geometr,

«
- P = S B ~=—-si.—u~_‘_ N

‘
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953¢:98 30 95309525
EVCLIDIS

ELEMENTVM IIL

DEFINITIONES.
F G &8 Eqﬂ‘-:
les civcu=
B@‘ li funt o
' quorums
' diametri

AB. BC. funt equales : vel
quoram, que ex centris D, &
E.rfle linee DF. EG. funt
aquales.
' 2. ReEtacirculum
tangere dicitury
gue Cam circu-
lam tangar puty
inB. fiproducatur in C, gir<
eulum now fecat,
Kij

i
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r ‘wé’ Epm.Euclidis

' 3. Crvenlifemus |
tra ung'ere die
cuntur qui ¢ [
mtlfﬂﬂ td)lgﬂ”t:

vtinA. fe f ﬁ m-
(4o non fecay;, .

C A 4 Incircule
' ¢qm¢lmr di-
ﬁdret centro |
relte dichtar,
H tom perpendi-
KB culares DE,
DF.dcentroD. adipfas AB.
"CK.dulle « guales funt ; lon= '
gm.c auté ubeﬂ& dicitur GH.
smgnam mmorperpmdtmla- i

Loy ;N‘"' .

ris DI, cadit., -
% - -5 Segmentum
g ’ c - cireuliyefl f; i g%~
[ A B ra que [ub res

ke

e e g st LT o



.

>t Liber tertius, 1y
&« AB. & circuliperipheria
ACB.comprebendstur.

c 6 Segmenti au-
T LN tem angulus eff
A B CAB. GHi ﬁ;b

reitalinea AB. & circuli pee
ripheria CA. comprebend;-
tur. »
B 7- Infegmento
autem angilug

- eftputa ABC.
 cuminfegmenti

A C circumferentin

Sfumptum fuerit pisctum qirod-

 piamB, & abeo in terminos

refte AC. fegmentum termi-

 “mantes,lune reite vt BA.BG.
~ fuerint duite,




G eagr oL
. s Y N

*';3 Elem. Euclidis

8. Cum wera

D comprehenden-

S tes  angulum
A Bpa Bg refle’
AD. AB. ali- |
quam -affumunt peripheriam |
wt BCD. illi angulusdicitur
infiffere.

9. Setlorcirculs

: efts cumabipfins
\, circuli -centrum
B'—"C A. tmgldm BAC,

fuerit conj}im—

' gus: comprebenfa nimirum fi-

gura & arectis AB..AC. an-
gulum BAC. continentibus,

& peripheria BC. b tlh:
jﬁtmpm. '



B ] .
R R S S
14y
. Liber testiug. ue

1 D 10.Similiacir-
i culi jégmmtq
j Lt ABC.

B E DEF.que an-

, GF gules B AC,

- EDF.capiunt equales, autin

quibus anguli C B A. FED,

inter f¢ funt equales.

[
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i o st e et e gt

no Elem. Enclid s
PROPOSITIO 1L

Sy Dati cirenli
Prob.t ric\ ABC. centrum
: . ATc Foreperire.
"o Raxis du&am A C, = dinide
b 11,1 bifariam in F. ad punctum
E, b erige perpendicularem at-
tingentem ambitum inB & D.
hanc BD. bifariam 2 feca in F,
pucctum F.erie centrum circuli,
Prob. Non eft alind punétum
inre@a BD.c cum centrum ibi fit

(23 8

Defe tantum vbi linca fecarur bifarig. |
Neque erit exera re@am BD. Sit |
JEr enim in G ducaaturque G 4.GE.

pnry GC. in triangulis GAE. GCE.

Latera GA. AE. [unt ¢ zqualia

¢8.1 ipfis GC. CE. % GE. commune.

Ergotota triangula . funt 2qua- |:

lia, & aaguli CEA.GEC. 2qua- |

-fb‘:;."‘ les.'Erzoangulys GEA retus:

- g £x quod efle non poteft cum cius
souff, - partialis FEA. ¢ fitrectus.

PROPO,




ot L

Liber seytins. 123

PROPOSITIO 1I.

D Si in peripheria Th ¥ -
@c cirenli ABC. duo
© (K \, gueliber  punita
=" A.¢ C. accpta "
) fuerint,retta AC:
i gue ad ipfi punita adiungic
- tursingracivculum fBC.caz
"~ det.
TD Rob. Sinon cadatinitra, ca&ag‘
extra, fitqquere&a ADC. Centro
¢ E. 2reperto,ducantur rez EA.EC, )
‘ED. fecérque ED. peripheriamin B. 41, " ¢
quia‘autem triangdli EADC. { qui
i pe@ilineus ad aductfarip ponitur)
¢ latera EA.EC.funtb zqualia, ¢ e- !
g Tunt anguli EADC.ECDA. zquales, br¢s . ¢
Eft autem cxternus ADE d maiorins Def 7.
. terno PCE: & per cofequens quam ¢. 5 T
5 EAD. Erpo AE. & ¢i b zqualis FB, d16.t
U emaior writ' quam ED. pars quim €19:
totum. Non crgo re@aex A;ad C.
~ Yafha, exua ciculum cadet : ergg
sy .
' L

is
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. 122 Elem, ﬁwlidi:
‘ PROPOSITIO 111,
; ; XN Si in circulo

. centrum A. re-
&lam quandam BD. ron per
centrym , bifariamin F. fe-
cets & ad (angulos) reétos

‘ eam fecabit : Et [i ad retos

. eam[ecet , bif ariam guoque

eam fecabir. ,
Rob. r* pars. Duétis 2 centro
. - A2zqualibus re&tis AB AD.
§ 8. tiangulis ABF,AFD,habentom.
. e, Rialatera zqualia fingula Gingu-
4x.  lissbergoangyli AFB, AFD, {unt

quales, < ergo reéti

rob. 22 pars, Latera AB. AD.
£ (ge font zqualia:angulus ABD. 4 22
o eonft,  qualis cft angulo ADB. & AFEB.

£26,1 (iph AED. £ go latera BE, ¥D.
unt zqualia,

R - T CBD.reitagne-
e B dam CE. per
P
: f,ﬂ 7 ,




Liber tertius. 123

PROPOSITIO 1V,

Si in circalo

@ ADB. dus reites s,
AE</B AB.CD.f fein-

- uicem fecent ynon

- per centram T extenfa , wom

J& febifsriam fecant.

ID Rob. Vis vt altera tantum

per centram tranfeat & alia
non: *crgo altera alteram nom 44,
fecabic bifariam. Vis ve neutia d}
tranfeat Ex centro F.in pun&tum ¢3.
fe&ionisE. duco re@®am FE, &
fic dico. Visre@as EA. EB,cfle
@quales.® Ergo anguli FEA. FEB.
funcreti. Similitérque vis rectas
EC.ED, cffc zquales:*crgoan-
gulus FEC, "re&lus, quod repu-~
guar, cum fit pars re@i. FEB,

Lij
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124 Elem. Buclidis
PROPOSITIQ V.

Si duo civeuls

@ DCB.ECB. f¢
J& mmuo [icent
. P inB.& C. non
erie sllarum idem centrum.

A'

-
Rob. Du&isre&is AB. AD.
hz crunt 2quales , ciém fint 2
centro ad circumferentiam. ke-
&z ctiam AE, AD. erunt xqua-
les,cum etiam ducantur i centro
ad circumferentiam : pars totis'

- quod kepugnar,
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Libér tentins. 1§

. PROPOSITIO VL

j N\ " i duo civculi
3 ’ D AB.CB. [z f
: c mutuo  Interius

, t4ngant in B, co-
yuNs nom erit idem centrum

D.

Rob. Du&is DB. DC. linca

D A. eft zqual.s linez DB,
cum fint du@z i centro ad cir- .
cumferentiam. Linez DC. DB. -
funt xquales ob candem cau-
fam. Ergo DA. DC. erunt zqua- "
Ics, pars toti, quod repugnat,

Tés.

L i
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126 "Elem iuclidi:
PROPO SLT[O VII.

A St in circali

c diametre A B. )
D@ [umatur aliguod .
ESDG punétam G.quod

»noxw [1ir centrums
circuli: ¢5 & punéto G. gue-
ddm re&c G C. G D. G E.
GN. in circulum cadant:ma-
x1ma guidem eritGA in gua
cestram F.minima veroreli«
qua GB. aliarum vero . fem-

pETeinss qua per centrum du-
cituy, propior GC. remotiore

GD.maiereric: folum autem
due reite GE. GN. ab illo
yun&o G.equales in circulum.
cadunt ad vtrafgue ( partes)

Mminima, '

e sl e
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. Liber tertiss. - 129
- Rob. 13 pars. Duétis reftis FG.
FD, FE.FN. ex centro F. duola-
‘tera’CF. FG. trianguli CFG. amaio-
ra funt tertio CG. at hac funt ¢cua-
lia toti G.A. crgo G A. cft maius
uam ¢C. ,

Prob. 2. Latera EG. GF. trianguli
EGF. amaiora funt tertio EF. crgo
maiora {unt quim fit linea ¥B. que
‘eft gqualis ipfi FE. ergo fi dematur
virique communis reéta GF. rema-
nebit GE. maior quam GB.

Prob. 3. Triangula CFG.DFG. ha-’
bent latera FC.¥D. zqualia & Jatus
FG. commune, angulus vero CFG.
maier eft angulo DFG. totum parte;
ergo latus C G.b maius crit quam
DG

Prob.”4. Falro angulo GFN. z-
quali GFE.GN. GE. erunt < zquales.
Necapunfto G. alig duci pofiunt 2-
quales ipfis G E, GN. erunt enim
femper propiores ei quz ducitur per
centrum vel remotiores, & confe-
quenter maiores vel minores, pés
sertiain partem huius.

* 1L jj

i
SR

420.3
b9t
€4 te

i
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128 _Ele.m.l'fuclidg't i '
PROPOSITIO VIIL

. Si extra cir-
culum BEH. fu-
matur  punilum
guodpiam A. & .
apuniloadcsren-
lam ducantur re=
. éte gugdam AF.
‘AG, AH. gwarum vna qui-

flem per centrum L. religue
wers vr Libet. In canam quie
dem peripheriam cadentium
reftarum maxima (er1t) guce
per centram L. {ducitur) a-
- fiarum vero [emper propivy:
(ci)gue percentrum L.remo-
tiore maior erit. In connexans
wero peripheriam cadentinm
reltarum minima guidem eft

o



g — T ——

Liber tevtins. = 19 ‘
illa que inter punttam A. &
diametrim BH.-(ponitur) a-
liaram Yeroea gue propior eft
minime AB.remotiore femper.
minor eft. Dua antem tan-
tum reéte equales ab eopun- ,
o A. cadentin circulum ad e
vtrague minime AB. late-
4.

Rob. 11 pars. Dullis re&tis
‘ LG. LF. duolatera AL. LG. 1o ,‘,'; :
hoc cft LH, 2 maiora funt tertio |,
" AG. trgo AH, maior erit quam
' AG. : . :
1 Prob. 2.Latera AL, LG, trian-
guli ALG,funt xqualialateribus b 2¢4.3
LF, LA, rrianguli ALF; angulus
autem "ALG, maior ¢ft angulo
" ALF, , ergo latus A G, maius eft
5 latere AF. :
;. Prob.3. Pu&is re@js LC, LD,
. dno latgra AC, LC, wiangli
~ ACL, * maiora funt tertio AL,
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< Spre ) LBt e dab el
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¢ 1je. Elem. Euclidis

demantur zqualia
A | B.LC. remane-
By bit AC, maior

quam BA.
Prob, 4. Quia
b3 intra triangolum
e ALD. duzreliz
AC, CL, jungun.
F2LT  eur s e erune fateribus trianguli
minares; demptis igitur quali-
bus LC, LD, remancbit DA, ma-

ior quam CA. .

Prob, 5. Faéto angulo ALL
zquali A'L C. duo triangulailla
derust zqualia : esgo latera Al,

¥ 4.1, AC, zqualiajneque alia duci po-
teft recta, hiszqualis: ericenim
{cmper propior minima AB, vel
remotior & confequenter® ma
ior vel minat,

€I

|
|

- e



Liber tertins, 3t

PROPOSITIO IX.

B Si intracirca-r,8.
A\ lwmBCD. fum-
¥ . : :
&R pram fit aliguod

punéium A, &
puntto Vero ad circulam ca-
dant plures guam due reite
aquales AB. AC.AD.ac-
ceptum punitum, centrumeft
ctrenli,

Rob. Dultis re&tis BC, CD,
diuififque bifariam per re.’
&as AE, AF, tridgula ADF,ACF,
* criit zqualia: ergo angoliDFA, 488
A¥C, zquales:® ergoretiz ergo >
in linea FA, eft circuli centrum. 373
Rursus camidem fic de trfangu- ’
lis ACE, ABE, in re¢a AE, erit
circali centrum, Cum verd non
fir in duobus locis, debet offc vbi
fcinterfecant,

-
. " .
ol e T - .
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i " Elem. Buclidis

PROPOSITIO X, S
" Cirenlus ~

B 0
Fo& -AEF. non f-

N\ N\ .
ARLIND car  circulum

H € FDC. perplu—

2 ra punilh quam
i o
F .

Rob. Secet enim in tribus ft

vis. Circuli EFC. centro G, -
¢inuento , ducantur re&tx GA,
GC, GF, quz quia funt xquales,
& artingunt ambitum circuli v-
trinfque, pun&um G,berit criam
centrum circuli verinfque quod
¢ft abfirdum pec 5. huius,

B T T



Liber tertius. 1

PROPOSITIO XI.

Ao ARG NED

A . AED.

E ‘qg contingdne [¢ [¢

. interius A. &

Jumpta fuerint corum centra

GF. ad corum centra adiun-

8la reltalinea FA. ¢ produ-

EFayin contalltum A . cadet cirs
culoram.

Rob. Dullaré&a DE. cGiungent

eotum centra, non incidat in
contradum, i pun&o F. centro Cir-
ouli ADE. ducatur re@aFA. & pun-
&o G. centro circuli ABC, ducatur
GA. duo latera GF. GA. 2 maiora
funtrertio FA: ergo maiora latere
FD. cum FA. FD. ducantir i centre
ad circumferentiam , dempto ergo
communi FG, remanebit GA. ma-
ius latere GD. Eft autem GA. zqua-’
lis later: GB. ¢rgo G B. maws cri¢
guam GD. pats tote.

v

i ey

Th, 10,

420.1,
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334 Elem. Enclidis

\ . . PROPOSITIO XI1
' ,‘
. © Si duo cireali
A
Th.un ) = ABC.EBD. ¢o-
r ' LIRS tingunt [ inui- i
~ cem exterins B. \
adimngitnr ad eornm cex-

tra; per Contrattam trabetxr.

A L S

PRob.‘ Si neges: ficee&a FG,
centra coniungens, Ductis FB.
GB. latera BF. BG. * maiora (unt
tenio FG. quod tamen maius
prebatut illis:nam FC, FB, funt
.&qualia, cum fint 3 centro ad pe f
cipheriam: fimiliterque GD GB, !
crgo fi illisaddas CD, maius eric” |
¥G,quam FB.GB.crgo GF, non ‘
aft rcQa iungeas centra. I
Ve

€ fo.1.



. Liber terting, R 1]

PROPOSITIO XIII

Circulus cir- T0**

- N B .
, enlum nontangit
A@C in pluribus pan-

D (tis, guam vno,

. [me imus, fine

A@g EQD exXIra nmgtt.

I)Rob. Tangatenim in duobus,

pua A, & C, centrum?debe-

bit efle inlinea, quziungeccon- ‘1";6'
tadtum circulorum & veriufque g’y
autem non bpoteft effe idem cen-
rrum, Ergo in illa re@®a erunt

duo centra, puta G, & H, qued

fieri non poteft , cumlinea in i
vnico pun&o, poffit tantum feca-
st bifarizm. ot




136 Elem. Eu;lidz;i '
PROPOSITIO XIV.

ap Anciralo ABC_.

Ly, eguales rete A

’f/\ ) B.DC. égualisef

C diffant & centro

E. & equaliter diftantes &

centro, funt fibi inwicem equa-
Jes:

P Reb. A.centro E. in teltas AB:

ar.1. CD. a duc peipendiculares .EF.

633 EG.reftz AB.CD. fe@xb eruncbic

* ¢ 47.1. fariam. Tundis EA. ED. quadratum

re&lx ED. ¢ cft zqudle quadratis te-

&aram DG.GE. Demptis ergo zqua-

libus EA. £D. AF. GD. temanebit

d 4. FetaFE. qqualiste8z EG. & tonfe-

defy,  Quenter reftz AB, CD. § zqualitet
diftant i centro. :

Prob. 1. pars. Ex probaus quadra-

ta EG. GD. funt zqualia quadratis

EF. F A, & quadratum. EG.2quale

. quadrato EF. ergo quadratum FA.

v‘;' zquale cft quadtare GD.¢ ¢igo re-

* 1. gaBA. zquabis e re@a DC.~

i’b;t;

. PRO-
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l‘.x'iar tertiug, 737
PROPOSITIO Xv] :

In circulo ABTh.4¢
D K
2=yz2E CD. maxima
HE . .
L=/t guidem eft dia-
meter AF. aliatum Verd fem-
perpropiorBE. centro G. erig

maior remotiore CD.

I)Rob. 1. pars. Du&is GB, GE,
duolatera GB, GE, trianguli
GBE, 2 maiora fuat tertio BE, at 420.
hzc fant xqualia diametro AF.
ergo AF, maior eft quam BE.
Prob. 2. Du&is re&tis GC,GD,
duolatera GC, GD, funt zqua-
lia lateribus GB, GE, angulus ve-
10 BGE, mazioreft anguio CGD.
b crgo latus BE, maius latere b 24,2,
CD.

-~
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138 Elem. Euclidis
PROPOSITIO XVI
- Queab extres

A_E > .
Th. 15, Sag mitate diametri
=8 AC. ad reftos
g angulos linea

EF. ducituss ca-
detextra circylam ABC, ¢
in locum inter ipfam EF. &5
circamferentiam,AHB. alre-
ra reta GA. non cader: &
Sfemicirculi angulus D AB.
waior erit omni acuto angulo
reitilineo 1 religuss nmseny
EAH. minor.
P Rob. 12 pars. Si non cadat extra,

cadatintra,vy re§a B A; Tunc
tiianguli ADB. duolatera DA, DB.

2’7" a funt zqualia : ergo anguli DAB.
@ DBA.bfuntzquales, quod effe non
€5-%  poteft pcrry.1. ponitur enim angu-

lus DAB. redtus, ergo, &c.
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Libertertins. 5
"Prob, 1. Vis poffe duci GA. duca- -
tur: <in eamex -centro D. poteris
ducere perpendicularem DG. duca-
tur: tunc cum angulus DGA. fitre- .

&us,minor re®tod erit DAG. ac pro- gy,

inde latus DG. minus latere DA.per
19.1. totum videlicet parte, quod et
abfurdum. P

Prob. 3. Vit fieret ax:lgu.lus maiog
angule DAB. deberet duci re@aing
terre@am EA. & peripheridm AB.
quod iam probaui fieri non poffe.

Prob. 4. Si enim aliquis angulus
re&ilincus conftitui pofier minor
angulo EAB. duceretur rea inter
AE. & peripheriam AB. quod vtiam
dixi fieri non poreft.

Corollarium.

Hine communiter elicitur re&tam
ad extremfm diametri perpendicu.
larem,tangere circulum, & in vaico

pun@o geometrice vangere: namfi g2.47

pll:;xa tangeret, cadergteintra cite
culum,

Mij

c12. 1,



140 Elem. Buclidis -

PROPOSITIO X VI
™ v, A dato puntte

. A, reltam li-
N

Pasb

neam AC. duce-

ve, q)u datwm tangat bircwn
lumBED. ’

_ PRaxis. Centro D. (patio A.
v

X fiat pars circuli AE. ducawur
' re@a DA, &ad pun&tum B, exci-
tetur perpendicularis BE, waoga.
turque re@a DE, 3 pundo A,du-
caturre@a AC, hanc dico tange-

recirculum BCD. |
Prob. Triangila ADC, BED,
fe habent juxta 4.1 cum latsra
DA, DE, DB, DC, fint 2 aqualia
# 15.1 & angolus D. communis. Ergo
Def.  cumangulus EBD. ficre@us, re-
¢tus ctiam eric DCA. ergore@ta

"AC, b tanget circulum.

¥ 163
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Liber terins, 142

\

[ PROPOSITIO XVIIL

PR

. S alignarella Teu€
_ AL B 4B mZga cirs 1
culum D CE, & )
cemtrovero D.ad
) contaflum C. ‘
guedam reita DC. adiunga-~ ‘
 #ur: gue adiungitur, DC,
. perpendicularis erit ad cams
gue continget AB.

e s s

: I;Rob. Si negas: ficalia, puta

y DB. ergo cumangulus B, po- # 17.1.
natus re@us , minor re@o= erjt ¢ 1912
angulus C. ergolatus DC, b ma-
iuserit latere DB, parstoto quod

* eft abfurdum, .

& s =

M iij




Tt Elem. Euclidis
PROPOSITIO XI1X.

nn 174 '
A— C

St circnlam

gulos rettalinea E C. dutls
fit> induita EC. erit centrum
circuli D,

_ ' PRo_Ta‘ Sinegas, ficvbi eft F,
€8 du@aFG, ipfi AB, = eritper-
' pendicularis : ergo angulds re-
~  &us ECB, recto DCB, ericzqua-
lis, pars toti quod eft Wbfir-
d“m~ -

EDC. contingar
F aliqu_n‘re&a/f&
& contaitu vero

C. tangenti AB.adreftos an--
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Liber tertius. 143 -

PROPOSITIO XX.

A I cireulo DFGA.
angulus BEC,. ad cew

" trum E, duplexeft an- Th.ady

~ guli BAC, ad peripbe-

4 & perip

G riam, cum fuerit eadews

" BFC  perspheria BC. bafis an-
ulorum.

Reb.1d tr;ii:s poteft modis c5-

“tingere. Incladantie re@tz AB,

AC. tetas EB.EC. dudtaque AF.per

centrum E. duo latera.£A. EB. erunt

f xqualiaaergo anguliEBA.EAB. z. 4 5.1

quales: angulus aurem BEF, duobus

EAB. EBA. b cft gqualis. ergo duplus b 32. 10

anlguli BAF. 1dé dic de angule FEC.

refpe@u anguli EAC. ergo totus

BEC. totius BAC, erit duplus.

1. Redte' DG. DB. pon includant

. ze@as EG.EB. cum latera ED. EB.

- fintzqualia‘anguli EDB. BBD. ¢ e. ¢5-7.%
runt zquales. His autem duobus,&31.4
angulus .GE B. eftq zqualis. Erge N
idem erit duplus anguli GDB.

3. Triangula BEC.BDC.(efe inter-
fecent,ducaturque re&aDG,per cen~
trum E, totus 2ngulus GEC. eritdu-
glus totius GDC.angulus vero GEB.

| uplus eft anguli GDB. ergo reli-

! quumBEC.duplum erit reliqui BDC.
quod eratprobandum,

-

-

T —— gt

'_,,“’

s O b
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344 Elem. Enclidis
PROPOSITIO XXL
®.15.  In circuls
A AD. CB. gni
in codem feq-
. menta BC funt

BFC anguh’.BAC.

B D C. funt inter [¢ equa-

les.

PRoB. Angulus BEC, ¥ eft

duplus anguli BAC: % du- |

§ 33 plus anguli BDC. ® ergo anguli

_4',;. - BAC. BDC. funt inter f§ z- |

qualcs.

1

PRO-




‘ Ribervertins oy
PROPOSITIO XXIL.
Qddrilan’. Ti. io

N rorum in Cire

: A B ulo ABCD.

. ( deferiptorii )

*:fpoﬁtz anguli DCB. DAB:
dnobus rellis funt aguales.

qub-Di_ammis AC, DB, du:

- s, anguli ADB, ACB, in
eadem portione * funt 2qaales,
fimilitérque anguli BAC, BDC:
ergo totus angulus ADC, cft x
qualis angulis B C A, BAG; fed
anguli BCA, BAC, cum tertio
ABC, ® valent duos re@os:ergo
‘angulus ADC,xqualisipfis BCA,
BAC, cumangule ABC, valebit
duos re&tes. Idem de aliisoppda-
fiuis dicctar.Ergo, &c.

2313 )

6324

. N




146 Elem, Eqdi&'s

PROPOSITIO XXIL

Th. 20 )
e Super eadems

7 refta DF. duo
77N Jegmenta circn-

/ d otam  fimilia

' D F DIE.DEF. &

inegnalia non conflitnentur

ad eaflem parres.

l)Rob." Sint enim f fieri poteft
LIF, DEF, fimilia (cgmenta,

duétisrectis ED; EF,ID, anguli
«10.  DIF, D EF,2erunt xquales,quod
Def5 cft abfiwdum perié.z, :

R §
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Tiber tertius. 147
PROPOSITIO, XXIV.

Super o2,
) z aqui-
Q Q libus

A BD 1 iy

. . A B.
DF. fimiliafegmenta ciyculo-
- rum [unt inter[: equalia.

‘ PRob. Collocetur AB. fuper
DF, * congruent erge fi non

. congruant fcgmenta vel voum 4 8

totum extra alind cadetr, quod A%
cft abfurdum per 23, vel cader
partim intra,partim extra; & fic
circulus circulum fecabitin plu-
ribus piictis quam duobus, quod

_IepugnatperIo. 3.

N.j
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48 Elem Ewclidis
PROPOSITIO XXV. .

. Cireali AB
Prebay. B D Jegmento

o dato AB D.‘
A deferibere cirs
culum 5 cuins

éﬁ _ﬁgm:ntﬂm’. )
JRax. Accipiantur in dato-
grog L fegmento tria pun&ta AbD.
i, dulifque re&tis AB, BD, * divi-
filque bifaridm & ad angulos re-’
&os perre@as CE, CF, puntum
G, in quo inter(ecans erit cen-
trum. }
Prob. Per 1. 3. centrum eft in
vtraque CE, CF. ergo vbi fe in-
ter{ecant. circuli enim vaius,;
vaicum tantum poteft effc cens
tram:




Libey tertius. 149
PROROSITIO XXVL

In aqualibys
RN circulis ABC. Th 139°
3
@ DEF. equales B
ATD . |
anguliG.co H.
B. & E. equalibus periphe- '
rize AC. DF.infi "ant, fiue ad [
centraG. & H. fiue ad peri- ;
pheriasB.gr E. confitati fint. N
PRima pars. Prob. Trianguli ‘
k. AGC, latera GA, GC, & an-
gulus G, ponuntur zqualia late-
ribus HD, HF, & angulo H,.cr~ ¢4.¢
go bales AC,DF, funt zquales. b 24.4.
Ergo peripheriz AC, DF, erunt
ftiam xquales.
Prob. 32 Anguli ABC, DEF,
ponuntur xquales: . ergo feg-
menta ABC, DEF, {untfimilia: ¢ 4%
4 ergo Kqualia, cum redte AC ;3 %
DF, fincaequales. ?rgo elm cir-
cult ponantur zquales, remane- ¢ 3.
bunt fegmenta AC,DF, c'gqualia. 4% 7

TS .
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: 150 Elem. Enclidis

PROPOSITIO XXVIIL

LIRTIY equalibus cir-

@ @ cnlis ABC.DEF.
ATD= anguli qui in -
gualibus periphe-
riis AC. DF. infiftunt funt
inter [¢ aquales, fine ad centra
G. & H. fine ad peripherias
B. & E. conftisuti, infiftant.

P Rob. fi non fint acquales, fic ]

- ana 4 aler maior, puta AGC, ,fiat. -

) 2.3 que AGH,ipfi DHF, zqualis, pe~ |

‘ ripheria AT, crit®aequalis peri=

' ‘ pheriz DF, (ed, peripheria DF,

. penitur zqualis ipfi A C. erga

AC, & Al, crunt acquales, pars

, ¢J.  toti: Idemedicdeangulis B, &

e 7 diog Ei cum G, & H, fiat corum du-
U pli. C

|
:
§

i,

bt o
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" Liber tertius. 11 .
PROPOSITIO XXVIIL ‘ o

: Inaqml:lm: ThaS:
cirenlis ABC,
@ @ DEF. equales
reéle AC DF.
2q¥aes peripberias AC. DF,
ABC, DEF. auferunt, ma-

iorem quidem maiori s Ming-
rem autem minori,

Rob. Dudisredis GA, GC,
HD, HF, wiangula AGC,
DHF, » funt zqualia. Ergoangu- 86
lusG, anﬁuloH cft zqualis:er. .- "
%o peripheriz AC, DF,® a¢qua- 4z,

es.c ergo rehquz ABC, DEF,
fint acquales.

RO A T

' N
i B 3

W iiij
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i 152 ;Ilqm.luclidig
g PROPOSITIO - XXIX.
i i . Foat In aqualibas .

. @@ cirenlis AB C.

V. DEF. eguales:

A LD peripherias AB
C. DEF. AC.DF. equales
refte AC. DF. fubrendurs. -

Rob. Du&tis re@is GA, GC,
173 H?,H_F.. anguli G,& H,.etly = |
acquales: latera ctiam GA, GC,
HO, H-, funt acqualia ex fup- -
41 pofitionc: ergo bafes AC, DF,
beruptxquales, T

i
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;ikfl teriing. 153 . |
PROPOSITIO XXX, .

Datam peri= Frébde

pheriam AB C. !
4P S fecare btfarmm !
. o
puwinB. yl
Pkaxls .Ducatur re@a AC, cam 0.4 R

. =¥ diuide , bifariam in D. per
pcrpcndxcularcm D B. ¢eritperia
pheria fc&a bifariam in B.
¥ Prob. Du&is reis A'B, CB.
mangula ABD, DEG, (chabent 518.9y
iuxca 4 T.crgo lama AB, CB,
func xqualia, v Ergo peripherig
guu lubeeodunt fung pequales.

s
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PROPOSITIO XXXI

3

|

3 ! Th.2?
¥

v In cireslo A {
F B BEC. angulus |
Z §§\ ABC. qmmﬁ- 1
? . : micircnlo reftus J
c_ﬂ qui autem in wasore frg-
‘ .mento BCA. minor!retto:

s qui vero inminore fegmento
BEC.maiorretto: 4 & infu-
per angulss CBA. ex recta
CB. &penphcna BA. ma-

. , dorss [egments, relto quidems
‘. maiore[t; minoris antem [eg-
mentiangulns EBC, qui ex |
peripheriaEB.& retaBC.
minor ff reclo, .

.. PRob 1. pars; Centro D, da:
¢tis reis DA, DB, DC,an.
‘ : a1 -guliDAB,DBA, * crunt zquales: |
', itemque anguli DCB.DBC. crgo |




. B S
P e . s ) e

Libey tertius, {14
totalis angulus ABC, eft equalis
angulis A, & DCB, fed hist et | -

. acqualis FBC, ergo angulus “;.:
ABC, . eft rectus. ,
Prob. 2. Angulus ABC, eft re-
Qus:ergoangulus ACB, in ma-
iore fegmento 4 eft minorreto.
Prob. 3. Fiatquadrilaterii BA. .
angulus A, e minor eft re@o, er- ;ﬁ::e;'
go angulus BEC, in minori feg- byuius
' mento feft maiorre&o. faa
‘ Prob. 4. Angulusex peripheria
, #AB, & rea CB, cft maior angu.
lo compofitocx reitis AB, BC,
¢otum videlicet parte.
: Prob. 5. Angulus compofitus -
~ ex peripheria EB, & re@a CB,
minor ¢ft angelo compdfito cx
re€ta FB, BC, pars‘toto. Huius
propofitionis autor fertar Thales
" Milefius annis ante Chriftum,
€50, .

3204
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146 Elem. Euclidis

PROPOSITIO XXXIL

T2t cm  Siciroulis CEF.

tetigerie  aligna 1

' - Fyetta AB. dtalty |
! autem C.ducarsr ||
quedam refta, fecans civey- |,
Im DC vel EC. anpuli |
guos ad tangestens AB. fa- |
ciet, erumt equales angulis |
gwi [ant in alternis tircnli E
portionibus, id eft angulus |,
~ACE. zqualiseftanguloF.  |.

- &angtlusBCE.angulo G, |:

] PRob. Du@ta perpendicalari
DG. cum angulus ACD. fit

, re&us , angulus qui ficret in e
%3130 micirculo, illi 2 effet zqualis: §
vero non fit re@us ve ACB. pri.

mo ducredtam DG, per cétrum,

. deinde accipe in periphsria ali-
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. Liber revtins. - 157
guod punctum puta G, *ducan-
turque re¢tz’ DE, EG, GC, cum
angulus DEC,in femicirculo®fic
reitus. reliqui duo puta ECD, 6114,
EDC, . valent vnum re@um : fed €32
anguli ACE, & ECD, valent ctid
¥aum re@umi, cum re@a DG, fic
perpendicularis : dempto igitur
communi ECD remanebit ACE,
zqualis angulo EDC, quid -
qualis' eft angulo CFE, ergo & .
angulus ACE, angulo CFE, 2-
qualis. Rurfus, cum quadrilateri
DG, anguli in circulo oppofii ,,, i
EDC, EGC, ¢ valeant duos re- -
&os, ficue& angali ACE, ECB,
uif valent ctiam d¥os retos &, .-
angulus CDE, fir, 2qualis angu- perem
lo ACE, remancebic angulus G; smus.
angulo ECB, zqualis.
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158 Elem, Euclidis
L]
PROPOSITIO XXXIII.

: c Super data
Breb 5. F/\El refta AB. por-
A DB tiomem circuli

D, Al deferibere, que

)‘\é 1 capiat angulum
,B\fzr,ajl", dato angulo re-

¥ &ilmev agua-
lem. .
Sl’ datus angulus fit reétus,
qualiseft E, re@a AB, duila
bifariam in D, centro D, fpatio,

DA, fi fiax femicirculus AFCB,
dudlis re@tisAc, CB, angulus C,

«3i.3. 1 eritzqualis dato angulo E,quia
' eritin femicireulo. S1angulus fic
acutus ve C,frque dara recta Ba,
ad pun€um A, fiat angolus D
AB,® zquale angalo C,duétaque
ad pun&d A, perpendiculari FA,
_ fiat angulusEBA, zqualisangn- 1.
¢6.1. loEAB, latera EB, EA, © etune -~ '

IR FIRS

’




Liber vevtis. 159
zqualia: quare fipun&o E, fpauo
&4 ,fac circulus, trifibit per pua- -
&um B, que pofito fic probatur,
Cum re@a FA ficdiamerer, 8 re- dper
QaDA, ad cius extremom fic ¢i o ol.
perpédicularis, d tanget circuld: : ’;: 3
crgo angulus DAB, . critangulo
cuicunque, quifictin alterna cir-
culi portioae, putaangulo AGB,
zqualis:ergo portioc AHGB,con-
tinet angulum xqualem angulo
dato C. Si vero angulus ‘fit obtu-
fus puta H, eadem erit demon=
ftratio: angulus cnim AIBipfi H,
¢ crit zqualis, ‘

PROPOSITIO XXXIV.
A datocirculo ABC, ppob. 6

L ] F  fegwmemum CB A, ab-

G [feindere capiensangu-
‘ é " lum B. aqualems date
W 2 angule reliilineo D.

Veatur tangens EF.2d pi- «17.3
D&um A.bflatangulus CAE, 4231
aqualis dato D.portio ABC,, ca- €%}
pictangulum B, xqualem dafo,
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160 Ekm,iimii:ﬁr _
PROPOSITIO XXXV,

Siin circulo AD

E. fecuerint,rectans

H5, 19, » ‘ BC, Aue reiis AB
- / CD, f¢ mutno in
B

)

@ gulum' compreben-
BEy . fum fub [egmentis.

c - wnsus AE, EB, e-

F ). qualeeft eiquod fub
PRES Jegmentis alieriug
o CE, ED,; eompre.
benditur reitangulo. -

Rab. 1. Refr AECD. fecent fe
in centro E. re@&angulum vaum,
alterient zqudles: cum granes re&z

fint zquales. o
2. Sola CD. tranfeat per centrom
@ F. diuidatque, re&tam AB. bifarfam
323 in®,.ac proinde ad angulos re&os,
ducaturque reéta EB. quo fadto, cum
. 7e&a CD, fecetur inzqualia in F, &
non zqualia in E. etit re@angulum
I fubrinzqualibus fegmentis CE, ED.
tum quadrate fegmenti intermedii
FE. b ¢quale quadrate dimidi¢ FD.

. b5.3 el ¥B. fed quadratum EE, eft ca-

¢ #7.1. quale quadyacis BE;EE, Jdémque FI&
: e
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Liber sertins. 161

. "eft ¢quale retangulo CE.ED. cum
. drato EF, .Dempto igitur communi
I FE.remanebit re@angulum CE, ED,
+« ¢quale quadrato BE.hoc eft re@igu-
" Jofub BE.EA. cii ponantur zquales.

3. Re@a CD. tranfiens per centrii
» ¥, 1e&am AB. non dinidat bifariiin
.. E, dulltaque reéta FB, & perpendicu-
1ari FG.rc@&angulum fub CE,ED,cum
.quadrato FE, derit zquale quagaato
FD. vel FB. re&angulum etian? fub
it AE. EB, cum quadrato GE. deft 2~
" qualequadrato GB: adde quadrati
FG. cum quadratum FB, it gquale
quadratis FG. GB. erit reGangulum
AE. EB, cum quadrass EG. GF. z-
quale quadrato FB.hoc eft re&angu-
1o CE.ED.& quadrato FE. ergo cum
quadratnm FE. fit zquale quadratis
?  FG.GF.fiabvno demas FE. & abalio
EG.GF. remancbunt zqualia r¢&an-
gula CE. ED. & AE. EB,

4. Sineutra tranfeat per centrum
& {efecent vicunque,ducatur ad in-
terfe&ionem E. re@ta GH. tranfiens )
Pper centram : cum re@angulum fub €743
CE.ED, ¢fitzqualc ei quod fub HE, fertem
EG. Idemque AE. EB. fit xqualeipii baspre
GE. EH. equnt zqualia reftangula
fub CE,ED. & AE. EB.

ds.a

o

O |
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162 Elegs. Enclidis
PROPOSITIO XXXVEL

o k. 30. ) St extra eircne
Thie A Jum FBE, Sumas

2 ’ ﬂ tur punitum ali-
-@3‘ T guod A. abeigue
B~ 15 circulsm cadis

L due reite: ¢ hac
guidém AB. fecet circulum in C.
sia antem AF.tangat 1o F-Qgﬂu{
Sub tota fecante A B. > exteriug
o affumpta AC. inter puniium A,
) € connexam peripheriam C.com-
. prebenditnr vedtangnium, eqnale

eritei, quod i sangente MF.def-
eribitur quadrato,

Rob. Tranfeat Io. re@a A B peg

P centrum D. duftaque rea DF.

cum re&ta CB.bifariam fe@a fitin D.

& eiredta AC. adiiciatur;te&angulii

fub AB.& AC. contentum, vr:a cum

#¢.3 Qquadrato DC.velDF.a zquale eft ci
' quod3 DC. cum AC. tanquam yna

& 47.1. Jinca fitquadrato.Sed quadratiDa,
8.3 b el zquale quadratis DF. FA. ergo

© dempro comuni FP.remancbit qua. -

1




Liber testius. 163
dratum FA. zquale reangulo fub
AB. & CA.

2. Si re@a AE. non tranfeat per
centrum, centro D, duc perpendicu-
larem DG ¢ hxc fecabit re&am EI
bifariam, cum igitur re&a EL fit fe-
&a bifariam in G.8& eiJA.adiiciatur,
<rit re@angulum fub AE. & fub AL
€um quadrato GIl. zquale quadratg
GA, addito ergo quadrato DG. erit

¢3¢

seQangulum fub AE. & fub 1A, cumy

quadratis 1G. GD. hoc eft quadrata
DI. zquale quadrato DA. {ed DA,
cft gquale quadratis FA. FD, dem-
Ptis crgo equalibus DF. DI, rema-
nebit quadratom PA gquale re&an-
gulo fub AE & Al
Coroll. 1. Hinc fequitur, fi X pun&o

quouis extra circulum fumpto ,.ply-
res re@z circulum fecantes ducan-
tur, retangula comprekenfa fub to-
tis lineis & parnibus exterioribus,in-
zer fe cffe gqualia. i

Coroll.2. Dux re@z,'ab codem pun«
€0 dultz , quz circulum tangunt,
funt inter {e zquales.

.- Caroll. 3. Ab codem puntto extra

. girculum famps6, duci tantum pofs

funr dux re@x quz circulam tan-
gant.

ey
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164 Elem.. Eyclidis ‘
FROPOSITIO XXXVII i
Si extra circulum

EHIF. fumaturpit- |

&um aliqued A. ab \
eoque punito in cir-
culum cadant dus |
reite AF. AB. vel |
AE. ¢& hac quidem AB. fecet cir-
sulum: illa autem AF.insidat:fiz

© mutem quod(ub tora fscante AB. |
Cr exterius affumpta CA. inter
panSium (o conuexam periphe-
¥iam , equale i quod abincidente
AF. defcribitur: incidensilla sive

. eulum tanges.

Rob.a2 Duc tangentem AH. & ad

#17.3+ I H.re@tam DH.cum ergo quadraa
$36.3 jum AH.b fit cquale re@angulo fub
AB. CA. & idem re&angulum fub
AB.CA. ponatur zquale quadrato
FA.linezFA, HA, eruntzquales,la.

. tera item FD. HD. funt zqualia &

bafis AD. communis:ergo tota triie

- gulacfunrzqualia. Erge cum angu-

¢ 8.x lus AHD. fitd reltus, reus ctiam

‘ d18,3, erit AFD.ergo AF. circulumtanget

pet coroll. 16. %, 3. .
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EVCLIDIS
ELEMENTVM 1IV.
DEFINIYIONES.
Cﬁ . 1. Figura reﬂiﬁ
' - linea, in figura
A g reitilinea  in-

[feribi  dicitury
D G R cwmfinguliscius

_ re > guein-
Jeribitar , anguli, fingulalate-
¥4 eins gue inferibitur tan-
gunt. .

" Ve eriangulum /ABC. inferis

ptum eft triangulo DEF. quia
anguli A. B. C, tangunt latcia

. DE. EF. DF.

0 iij

o et
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366 Elem. Euclidis .
M ) 2, Similiter
. figura circum fi-
¢ A B guram defiribi
N\ dicitur,cum fin-
; D C F gla cins que |
circumfcribitur, |l
' latgm,ﬁnguln.r cius figura an- 5 ‘,
ulps tetigerint, civcum quam. |
illadefiribitur. ‘
Ve triangulum DEF. dicituc
roptié¢ defcribi circa triangu-
Jum A BC, quia fingula latera
maioris crianguli, fingulos angus
las minoris tangunt. Dixi pro-
pri¢, quia veimproprié dicatug
figura aliqua inferibi vel deferi-
bi,(ufficit, vebencaduertitiliva
ftriffimus Princeps Fluffates Ci-
dalla v nullus fic angulus inte-
tioris figurz, quinon tangat an-
gulom aliz_}ucm,vcl latus vel pla-
ni figurzlexterioris; & eo fenfu
intellhigend2 funt propofitiones
Hypficlis Lib. 15 clementozus,

-

(

/

1

l

L 3
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Liber quartus. 162

3. Figum au-

tem reélilinea,

in circulo in-

Seribi dicitur,

cumfinguli, ciusfigure , que

infcribitur, angali, tetigering
circauli peripheriam.

4. Figure
A véro refti-

linea circq
" . Girculum
3 deﬁnbt é.,- '

citur, cum fingula larera eius

‘que circumfCribitur, circuli

| peripheriam tangunt.

" 5. Similiter & circulus in
fgura inferibi dicitur 5 cum
circuli peripheria fingula la-
tera tangiteiys figare in 4
inferibitwr, -

4
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143 Elem. Enclidi

6. Circulans
antem  Circuz
, figuram deferibi
tﬁcimr, cuni cir-
] cali peripheria,
" ggngulos tangiz eins figuras

quam circamfcribit angulos.

7. Reflainciv-
culo accommada-
N, feu coapearidi-
Citur 5 CHm eids
extrema incirculi

peripheria fucrin.

o res v e o

' . PR01




Lifer qnartus 165
, PROPOSITIO I.

A Indatocivenlo Treb. =

D}B Be ABC. accom-

- " modare reftam

BA. aqualem date relle D.

gueacirculidiametro BC. non
fitmaior. 4

\Ati cirenli ducas diame.
d tcum BC. fi data re&a D. -
» qualis fit diametro BC. factum
s eft quod petitur. Si D.minorfir
diametro: »abfcindaru: BE. -
quaiisipfiD. & centro B. fpatio
k. fiatcirculus EA. iun@aenim iz
recta BA. aptataeriec in circulo » f,
BAC, &¢aqualiseritipl BE, & 413:
eonfequentexipgD: =~ T ek

N

Qv

¢

-3
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170 Elem. Euclidis
PROPOSITIO II.

ba @ A wu In davocirculo
) AIB.:riangulum

. BE—C ABC. defiribe-

ve, dato triangnlo DEF. a-

- qniangulmn.

x16.3 F,]’at tangens GH. ad pun.
Aum A. fiat angulus HAC,
b zqualis angulo E. & GAB. an-
b1, B

gulo F. duéta re@a BC, fatum.

cfle quod petitur.
Prob. Angulus HAC. zqualis
¢iz3  eftcangulo B. & fimiliterangu.
Jus GAB.angulo C. ergo & an-
gulus E. angulo B. & angulusF.
angulo C. & conlequenter angu-
lus D. angulo A. ¢ zqualis. Ergo
dsz. triangulum triangulo zquiangu-
lum defcripfiin datocirculo, =




Liber qurtns, 474
PROPO)ITIO 111
" B _E/sH Circa datum
circulum ANB, Prob.g.

¢ deﬁ‘rz'b:rt trian-

L BM gulum LMO,
€quidngulums dato triary do
D.F.A.

Ati trianguli latus AF. pfo-

duc inG.& H.angulo DFH. ,,,
equalis fiat ad centrum angulus
CIB. & angulo DAG. angulus A f e
1B,& ad picta ABC ® ducasper ;.
pédiculares que ¢ tagentcs crunt
fcilicet MO. ML LO. & coéun-
tes peritd tridgulum conftituent. -
Quod enim cencurs3c patey; nam
vterque angulorum ad A.& vier-
que corum qui funt ad C. eft re-
Qus: ergo fi incelligawir duci li-
nea AG. erunt duo anguli verlus
©. minores duobus rectiss 1 ergo d 1.
in illam parré protractz tigentes Ax.
concurrent, fimiliterque ajiz ia
alias partes protracte s ergo fict

P i)

2

u-"",'." !_",_5‘.,-., .

.t

.

€.

1
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72 Elem Euclidis,

P ¥, triangolum cirea

; datum cisculum,
) c Quod autem fir
t dato wriangulo -
\li& BM quangulum, fic
robo. In quadrilatero CiBM.
anguliad B & C.« uns re@izer-
goreliqui CI1B. € MB. duobus
rcis funt zquales: probatur,
cohcipe duci re€tam I M. duo
triangula IMB. IMC. f habene
angulos aquales quatuor retiss
¢rgocum dwoad C, & B, fint re-
€, reliqui font duobus reis ae-
quales, Iam angulus CIB. 2qua-
lis ponituripfi DFH. ergo angu-
las CMB. zqualis eft angulo
DFA. & cum anguli circa laray
DF. valcant duosre@os: eodem<
3;“ modo oftendi poteftin quas

ilateris AIBL. AICO. anguloy
L. & O. zquales angulis A. & P,
Ergo circa datam, &c.
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Liber quareus. 173
PROPOSITIO IV.

f A @ Indatotriangulo

BF @ GEF deferibere.

D Tuide duos cius-angujos B.
% C. bifarid per retasCD,
BD. & cx pun&o in quo concur-
rent puta D ducas pecpendicu-
lares DE DG. DF. ad tria latera
dati trianguli, & quia rrissgula-
sfi FCD. GCD. angulus €. wnius,
ponitur gqualis angulo C. alte=
rius, & vrerque angulojum G, &
F, reCtus eft, & latus CD, com-
maune: linea DG erig 2qualis li-
nex DF. fimiliterque oftendetar
1e&as DE. DF. cffexqugles. Po-
fito ergo centroin D). defcriptug
circulos fpatio DG. 4 tranfibit per
pun&ta EGF. & quia per coroll.
1 3 vnaqueque linearom AB.
BC. CA. tanget circulam, patet
?;rfc&um efle propofitum.
' o P iij

Preb. 4

- AJBG. circulum -

b1,

c261

de.3

entates amem T

1)
’V
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174 flem. Euclidis
PROPOSITIO V. °

Circa datum tran-
Zgulum ABC. circu-
Tum dsferibere.

Cviufcunque dati
tlidguli, duo ali- .

qua latera puta AB, |
. BC, 2 diu‘de bifariim
in E. & P.b ad quz
pun@a excitabis per-
Ecndxcuh:cs qug coi-
- unt in D. vel intra
trangulum,vel inter.
ATENq tio latete , vel exuray
] {dulta enim EF. fiene
- anguli DEF, DPE. mineres duobus
x¢&is; ergo coibunt) duc przterea
re&tas DB PA.DC, Nunc quia triany
gulorum BED. AED. latera BE. E}A.
funtzqralia & DE. communc & dn-
guliad E. redierunc& bafes AD.
DB.zquales. Eodcmque modoc¢ e-
rant zqualegbafes DB. DC/centro
igitur D. fpatio BD.duceryr circulus
AEBC. quitranfibit per punQa A.B.
- C. Circa datum ergodriangulum, ‘
eirculumdefcripfimus,

T, 1,
! b1,

543

"
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iber quArINS, 17¢

PROPOSITIO VL

Veantur duz diametri A
BD. fecantes{e ad angulos
re@os in centro E. & iungantur

" re€x AB. BC.CD.DA. & faltum

eft quod petitur,
Prob. Quatvoranguliad cen-
trum E.ponuntur re@i.& quatuor

*erpo & quatuor bales AB. BC.
CD.DA. funt zquales. Omnia
ergo quadrati latera funt zqua-
lia. Anguli vero his lateribus
contenti {unt omnes in femicir-
culo: , ergo redi:Eritigitur AB.

. A Indatocircalo Prevée
B A B C D. 7144-
.= dratum defiri-
~ bere,

linex EA.EB.EC. ED.xquales. € 4.5

CD. quadratum per definitionem boa

3°' x.
P iiij

T

e v T

'..—;zsas.“,,\
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"PROPOSITIO VIE

Circa datum
civcwlum , qua-
B E D dratum defir-
T CH - bere. |

gh7 F_AG

L

D v&is duabus diametris AC B,
J fecantibus fead re&os in ckurg
E. per earum extremafi ducantuc
perpendiculares YG. FI 1H. HG.
cotuntes perium dabunt quadra-
tum, o

Prob. Anguli quatuor ad E.popiie
. wrrellti, ficur & angnliad ABCD,
#18. T sergo reBz FG. kD, H1. funt parals
b5t lelx, imtliterqie refte F1, AC. GH.
77T ergo figura FGIH. eft paraliefo-
14, 1, GrAOINA. Angulus ACH. eft reQus:
£ 34 cerzo Angulus HGA. eft reftus, co-
dem mado oitenderur angulos F. L.

H. effe ge&os. :
. De lateribus/f ¢ dico,latus IH. oft
xquale lateri BD, & latus HG. lateri
AC, hot ¢t BD. ergo latera IH.HG.
funt gqualia : crgo quatuor latera
funt zqualia, Ergo et quadrati ca.
ius latega circglum tangunt per co-
roll. i€.pr. 3, Ergo circadatum, &g,
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Liber puars. 177
" PROPQSITIO VIII.
FAG

~R(EL Xp drato, civnlum
PP feem

X C

me quadratia divide bifacid

in ABCD.ducrefas AC.BD.fc. £ 1 3

centes {e in punfto E. quod dico efle
centrum circuli, quifi defcribatur
fpafio EB, e1it quod petitur, ’
-Prob. Redtx AF.1G. funt parallelz
& gquales: ergare@g AC. FL. 3 {unt T
par-lielz & zquales, & fimilicer re- 3.9
&¢ AC.HG. eodemgue modo refz o 34.1
FG.IH, ipfi BD. < fantigitur paralle- :
logramma FE. E1. EH.EG. Nunc fic
dico. Re&xzBF. FA.AC. funt #qua.
les,cum fint medietates equaliii 1pfis ¢ 34.€
vero dlunt equales refte l?E.EA .ED, a
+  ergorefz BE. EA.ED.siitgquales. ¢
¢ Exgo E. eft cenrrum, exquo 6 fpa-
tio EA. deferibatur circulus ,tanget
punéta ABCD. & confequenter om-
nia quadran latera per coroll. pr.16. Fos
1.3. fcumanguli ad ABCD, fintze- :
&i. In datoerge, &c. '

9.’-

et A e\ g

In dato gua- P4 )

’

oo Ak

TR
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6.1

e Blem Buckdis
PROPOSITIO IX: -

A - - Circa datum

» quAdratum,cir-

' culum  defiri-

bere. )

Veantur diametri AC.BD.

fecgtes fein puno E. quod

dico efle cemsrum defcribendi
circuli.

Prob. Re@z AB. AD, funcm-

quales: 2 ergo & anguli ABD
ADB.Angulus BAD. " eft reGtus,
cergo anguli ABD. ADB. funt
finguli femire@i ; fimiliter quili-
ber partialium angulorum ad
AB.CD.cft {emire&us: ergo om-
ncs inter fazquales. ¢ Ergo late.
ra EA. EB. EQ. ED" xqualibus
angulis fubten(a funt zqualia.
« Ergo E. cft cenerum circuli,qui
fi defcribatur fpatio EA. tranfi-

bit per punéta quadrati ABCD,

Ergo circadawm, &c.

C e ————



Liber quaria, ' 179
PROPOSITIO X. ;
A Ifofieles trian= prb. 10 i

c gulums ABD.

' coftituere 5 quod
B 2" habeat - virum-
que eoxaim quiad bafim funt,
angulorum B, & D. duplum
refigui A,

SVme re&am quamlibet AB. qua®

fica diuidatur in C. ve re@angu- «11. g,

Jum fub AB.BC. zqualefit quadrato
refg AC. tum centro A.(patio B.du-

catur circulus.in quo b accommode- b ¥

tur reta BD, zqualis ipG AC.iunga-
turque re&a AD, dico triangulum
ABD. fore ifofceles, cim re&z AB.
AD. fint gquales, & angulos ad ba-
fim B. & D. duplos reliqui A. quod
fic prebo.

Daftare@aCD.c defcribe circn-

tum ACD. circa triangulum DAC. ¢5-K

re@angulam fub AB. BC. zquale
ponitur quadrato CA, ergo & qua-
diata BD. Ergo cumi pundoe B,

‘\‘
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P52

18e Elem. Baclidis
’ ducatur fecansBA,
- reéta BD.abcodem
pun&o dufla inci-
dens in circulum
ACD.d eum tanget
inD. efgo angulus
CDB. c ¢qualis elt ipfi A. in glterno
{egmente, ergo communi €DA. ad-
dito, duo anguli A.& CDA. zquales
funt duobus BDC. & CDA. hoc cft
toti ADB. vel ABD. Nung angulus
externys BCD.duobus internis A .&
ADC faxqualiseft: etgo idem BCD.
erit zqualisipfi CBD. vel ADB. er-
o rez DC. DB. ¢ zquales , cum
wales angules fubtendant. sed
BD. pomitur zqualis ipfi CA. ergo
CD.CA. zqualescrunt: ergo anguli
A. & CDA. bzquales. orgo externus
angulus BCD. duplus eft ipfius A.er-
go ciufdem quoque dupli funt GBD,
ADB. cum finguli externe BCD. ¢.
guales fint, Trisngulum ergo,8cc.

l
|
|
|
I

- _.__.._._7' s [N S e !



. Liber quarius, 18%
PROPOSITIO XI.
E  Indato circslo
H v EHFG.penta- py e
gonum equila-
terum (G equis
angulim inferibere.
‘lattnangulum Hofceles quied- | .
que, cusus anguli ad bafim fine € 10.4
dupli eius quiad veitcem & ipfiz-
quiangulus b inferibatur in dato cir-
culo,fitque EFG.Vtcumque angulum
ad bafim dinide bifariam duéis re.
<tis IF, HG. & quinque pun&ta E. H,
F. G.1. iunge lineis toridem, & fa-
&um efic@uod petitur, fic probe,
Quinque anguli FEG. EGH. EGF. .
IFG. EFI. ponuntur zquales ;¢ crgd - oL
arcus quibus infitunt,funt zquales. r . : X
dErgo xquales re@x qux aquales Rt
peripherias fubtendunt. Arcus EH, . .
zqualis eft arcni FG. ergo fi addas ¢26.3) ?
communem HF. crunt peripheriz 429.3. 3.
. A
1]
]

b4

EHF.HFG. zquales: crgo & reliqua
fegmenta FG. IE. Gl. EH. ¢quaha: . ]
eergo anguli EHF. HFG. ¢quales, T

ldemque dicéndum de reliquis. Er. €27.3. I8
go pentagonum zquilaterum & z. i
quiangulum iafcnp. Q. E.Fe




B Elem. Eutlidis )
PROPOSITIO X1t.

Circa_dasum circss”

o
_ ASE  lum ABCD pemtage”
Prob.1e H@@L mam GHIKL. ‘;ﬁj‘. ‘
p‘ gs\ >0 laseruom & equiangs- |
Ty /K lam deferibere,
g c -

vafi iuxra propofitionem 1t;
infcripfifem pentagonii in date
circtilo,reperiam centrum F, & no-
tabo in peripheria quinque linca-
tum FA.FB. &c. quinque pun&a an-
weorel. gularia ABCDE. & ab iifdem pune
16.3. &is 2 ducam tangentes quz b con-
#1r, current inpunétis GHIKL. 2quibus
Ax. fi duxeroad centrum reftas GF. ¥,
fic demonftrabo faGtum e quod
petitur. Et primo quidem quod an-
uli omnes{int zquales. In 1uadri..
atere AFBH. quatuor anguli¢ va-
lent quatuor reos cum cuiuflibet
trianguli AHF. HEB. tres amguli va-
leant duos reftos: fimiliterque in
quadrilatero BF. CI. & fic de aliis:
ergo cum anguli A. &B. fint redi,
anguli AHB. AFB. valent duos re-
&os; fimiliterque anguliBIC.CFB. &
ficdealiis. Sed anguli AFB. BFC.
4273, funt dzquales ob zquales arcus : er- |
go reliqui H.& L{unt zquales,idem-

3.1,




 Liber quantm. 13y ok

quedicendum de aliis. Ergo omnes . o
pentagoni angulifunt zquales. Do

Quod autem'latera etiam fint 2- ; 4
qualiafic probo. Quadratum Fl e eft ! {
#quale quadratis tam ipfarum FB, ¢ 4% # ; o
FI. quam ipfarum IC. CF. fublatis .
ergo quadratis zqualium FB.FC. re- \ -
manent zquaha quadrata BL. IC. er-
go reé&x Bl IC, funt zquales. Nune
anguli FBI. FCIL. & contincntia Jate~ -
ra funtzqualia : ergo fe habentiux-- N
1a 4. ergo anguli BIF. FIC. funtze ‘ g
guales. Eodemque modo dicam de,
triangulis CFK. KFD &dealiisom- i
‘n;bus. Ergo cum anguli BEC. GFD. f 27.2
f fint zquales, & anguli IFC. CFK,
fizm corum dimidia » aquales erunt :
angulilPC.CFK.Ergo ciiin triangu- B -
lis IFC.CFK.anguli 1TC. FCL zquas T
les fint duobus angulis CFK.FCK.al-
ter alter) & Jatus FC. fit commaune, £ 264
xreliqua lateragerunt zqualia. Krge ’ i
re&z 1C. CK. funt zquales, & dimi. 3
diz ipfius IK. eodemn modo often- v
dam1B. eflc dimidiam ipfius 1H. & 3.
fic de ahis ; ergo cum dimidiz IC, : AN
1B. oftenfz fint zquales , erunt tota . 1
latera HI. IK. gqualia, idemque di- : -
ssadum dealiis. F W
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Préb.1)

as.1

/2 1,
Ax,

iEx

d4.1

"¢lis AF. BF. qua ,, coibunt, pnta

8 ‘Ilém.ﬁuziiafi}
PROPOSITIO XIIL,

CamE L In duto.pmm-r
NI gomo guod eft a-
le\’v/{"\\gl guilaternm ¢ ¢-
c XD qhtahgulitm, cir
culum snfcribere.
Dﬂuidantuf bifasidin duo an<
_J guli proxim; BAE ABC.re-

in F.cum nulliusanguli medictas
valeatre@um, Idem fiatreliquis
angulis. Quoniam igitur toan-
guiorum ABF.FBC, aqualia sir
lateraBA, BC, & BF, commune,
& anguli ad B, < func pares, an-
gu!i BAF, BCF, & balcs AF, CF,
crunt quales. Cum igilur an-
guli BAE,BCD, ponanturaqua-
les & BAF, dimidium fic angoli
BA £, erit & BCF, dimidium an-
guliBCD. Hic ergo angulus &
relis
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Libey quarius, 18¢
seliqui in orbem fe&i funt bifa-
riam. Ducantur fimiliter cx F. ad
fingula pentagoni latera per-
pendiculares FG, FH, &c. (&i_a
triangulorum GFB,BFL, duo an-
guli F GB, GBF, duobus FLB,

FBL, funt xquales, & laws FB, .
commune, zqualia etiam © erunt ¢ 26.1
lateraFG, FL, & his FK, FI, FH,

uare centro F, {patio FG, f'ﬁf ",
jucatur circulus , tranfibic per
pun@a iH, LK. L. exiftentia in
lateribus pentagoni, . que etiam
tangentcirculom , cim fint fuper
extremitate diametri ad reos
conftiturz,

g corel.



86  Elem. Ewclidis

PROPOSITIO 'XIV.
b1y~ A Circa datnm pm-j

pZ tagonum guod eft

‘ aguilatersm  ¢o°

C ¢g:;iﬂngu1z_4m, cir-

‘culum de [cribere.

€1 ANgulps A, & E, 2 dinido bi.
A fatiam re@is AF. FE, que
¢, alicubib concurrenr, puta in F,
A% hinc ad reliquos angules duco
retas FD, ¥C, FB, quz cos fe-

care bifarii probawr vt in pro-

xima propofitione.Ergo cum an-

guli totales ponaniur zquales,

€1 zquales erunrdimidii,& « confes
quenter 2quales FA, FB, b {que
xquales omnes 1e@x FC, FD,’

FE. Ergo centro F, fpatio FA,

42.3 delcripeus circulus, tranfibic per
" angulos peatagoni , nec vllum
cius latus ¢fecabit, cym ompia

- gadantinmacizeolum, ©




Eiber quarins. 1

PROPOSITIO XV.
A . Indaso circulo, Prob.rg

B hexagonum , o
K Sr 4quilaterum -
D | equianguinm in~

tribere.
S It diameter AD, cétro D.fpa-
tio femidiamegri DG fiat cir-
culus CGE, fecans datam circu.
JuminC, & E, per centrum G,
dudlis CF, EB, iungautur AB,
BC, CD, &c. eritque iafcri-
prym hexagonum aquilaterum
& acquiangulum.
Prob. Re&z GC, GD, A centre
G, & re@z CD, DG, i centro D,
funt xquales, ergo .triangolum
DGC, cft zquilaterum. 2Ergo & ¢5,¢
zquiangulom. Hi tres anguli,
bvalent duos re@os: ergo quili- 132 1.
bet corum cft pars tertia duorum
re€torum. Similiterque angulus
PGE Ergocum CGE,EGF, < va- ¢ 13. 3¢
1

)

= oo



s Elem. Enclidis
A leant duos reftos.
B ) EGF.erit ctiam pats |
tertia duorum re-
dis’v. C E @orum.Sedillis - |
\D | quales funt anguli
ad verticem. Ergo.fex anguli ad
centrum G, fane zquales. Ergo
- omnes reétz & citcumferentix
;,”3& AB.BC,&c quibus infiftunt ¢ fi;at
zquales. Eft ergo hexagonum
zquilateram. Quod vero fir 2.
quiangulum pater, cum omnium
angulorum medietates fint often-
fz »quales & couftare duabus
scriiis dgorumre&orum. . -
Coroll. Hexagoni latus, aquals
eff famidiameira,

a0 'j‘
Ry o . o o e e e - T



Libey quartns, %
PROPOSITIO XVL.

In dato tirculs Prob, g

. A .
AR quindecagonsum ¢
@' > aqnilaternm ¢ 4
N quinnguism , dsf-
crigere, .
aNferibe in dato eicculo penta. o .4
gonum zquilaterum AEFGH. 8 b 1.4
e1dé ad pyndum A,y inferibe trian-
gulam zquilaterum ABC.hoc pofite
cum tertiam partem circumferentiz
€ fabtindat AB. hoc ¢t quingne g25.0df
quindcnas, duo vero pentagoni la- 283
rera, AE EF, ecarumdem quindeci- ’
saarum fubtendant fex. S1 ab ipfis
AE. EF. {ubtendentibus fex, ipfam
AB, fubtendentem quinque tollas,
fupererit BF. fubtendés voam deci-
mamaquintam tetius. Ergo G qua-
tuordecim ¢igquales in circulo da¢- ‘ .4
commodentur,erit quindecagonum -
zquilaterum & zqmangulame cum ¢d
finguli anguli fubtendant arcas 2-
aales tredeciim lateram quindeca-

oni. QE.F.
L S
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- EVCLIDIS

"ELEMENTVM V.

Huius Elementi quinti Vi<
truujus autorem predi-
cat EudoxtumGnidium,
quiPlaronem, comita-
tus eft in £gyptum.

DEFINITIONES.

Pars cft magnitudo magni-
. - . i . - A
sudinis  minor maiorss 5 e
metitkr maiorems, -

ID cft, quz aliquoties fumpta,
maiorem ipfam pracisé cons
ftiwit: fic vnitas , eft parsterna-
fij, quia ter @mpra facit terna-
tium, Atque hzc eft pars proprid

J

P S



Liber quintus, 1f
&a & quax vocawr Aliquota.
nproprié vetd diQa pars ; eft
a aliqueties fumpsa , el funm
tum excedit, vel wb eo deficis:
c binarius numerus, eft impro-
i¢ dita pars feprenarii, quia
e fumptus , deficit: quater au-
m fumprus excedit; atque hze
arsdicitur Aliguania. hinoEu-
lideslibro 7.nen vocat partem,’
d partes, & ben¢ quia quatuor
oncl pats numcri}ex , fed cius
lux partes terrie. In genere fic'
offce definiri. Pars eff minor o
omogenes quantitas que aligue-
ties repetita, metitur vel excedis
fuum totums.
" Similiter & £ definitio Part’s,
prout traditur ab Euclide, tan.
tuin conueniat quantitati conti-
buz ; quz fola proprie fecundiim,
Philofophum ~appellatur - Ma-
gnitudo, , ciim tamen numeros
{nis quoque conftitui partibus
dubium fitnemini,fie forte com.’
modius powiffce exprimi. Pars




Dt e s S Y e A

Wi - Elem.Buclidls
eff miner quansitas , que metituy
maiorem N v fit,in fequentibus, |
) partis nomine vear,cum in quan- -
- titate continuatum in difcreta;
imo brenitatis gratia frequen-
tius vtar numeris , quoram ta- |
men loco poterit quiliber ma-
gnitudinss tot palmorum intel-
ligere quor numeris exprimen«

2. Multiplews autem eft
maior, guam metitur miner,

. \
M‘Vltiplex idem eft ac mul- |
A tum fimplex , quando vi- |
delicet .voum fimplex hoc eft
¢  pars, metitae multum, hec cft
maijorem quantltatem:fic 12, eft
multiplex ipfius 6. & 2. bisenim
continet 6. fexies veroz, fex au-
tem refpetu duodenarii dicitur
Sub-multiplex. ZEquemaltiplices ]
dicuntur quantitates quz 2qué |
: multotics continent fuas fub-
multiplices, vt 9. refpetu 3. &
12.refe
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Liber quintus. 11
'y, refpe@u 4. quia prima quans
' titas fecundam rei continct, 8 e
" fimiliter tertia quartam. Hiné
i wides quomvdo pars & multi=
" plex fint relata.

. "% Ratio cftduarnm guans
o titatwm einfdem generis , mu>
A quadam [ccundum mens
ﬁmml bdbiﬂld(h o

r Vod Euclides dixit aénk - '
hoc Campanus vertic Pro~

portio, mclius alii Rasio. Senfug - -

g Yero hiceft, quando duz quan- V-

¢ itates eiufdem generis; veduo

y mumeri, dug lincx; dug fuperfi-

, -cics; duo folida (nec enimlinca

" “cum fuperficic , aut linea alba
cum fonora, vt fic , poflent con- .
ferri, cum fint diverfi generis)ine

"ter fe comparantur, lecundink
capacitatem hoc eft cxceffumy
defe®um aucacquafitacem , ap-

pellats bge comparatie aut has
HAWE B¢ somparatio agt Aed

\
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194 . Elem Euclidis

bitudo murua.Ratio, Obfertiabis
verd, 1equirj femper duas quan< |
titates : nihil enim haber ratioe |
nem ad feipfom, & decempeda
folitarié¢ confiderard, nec maior
cft, minor,aut aequalis.

Hzc porrg omnis comparatio
in capacitate quantitatis funda-
tur, {fecunddm quam vna quanti.
tasaliam - continet vel accuraté;

_ velex parte tantam, vel'cum ex-
ceffu, Si enim vna, partem tan-
tum alterius continet vt bipeda

. tripedam, mionor ingqualitas fiue

munor ratio appellatur: fi adx~

quate totam vt fexpeda fexpes

dam, Aqualitas dicitur : fi deni< -

que plufquam totam vt fexpeda

bipedam, maiot inzqualiras feu

maior ratio dicitur. Cimautem |

. _in omnt ratfone duofint termini |
Antecedens & Confequens qui ad

inuicem referuntur 2 Ille in no- (

minati: o cffeeri foler, hic in alio
calu : exempli gratia linea fix
palmorum eft dupla linex wrinm;




. Liber quintus. 19§
antecedeos eft linca fex palmo-
rum ; confequens, lineg erium,
Exceflis antecedentis fupra con-
fequentem vel confequétis {upra

- anteéedentem dicitur Differen-
tia terminorsim. Ratio Ratsonalis
eft que elt inter quantitares com-
menfirabiles & numeris poteft
exprimi, viratio’dupla , tripla,
&¢. Ratio Irrationaliscft ca qua
eft inter magpitadines quarum
nulla eft communis menfura qua
vl'o numero poffit exprimi: cxé-
pli gracia inter fatus quadrati &
cius diametrum. -

4. Proportio eft rationum
[fimilitudo.

Razce dicitur dmanrle , fen-

fus verd hic eft. Quemad-
modum comparatio capacicatis
duarum quantitatum dicitur ra-

" t10 : Ita fimilitudo duarum vel

plurium rationum dicitur Pro-
- portio, Ex gr. Cum fimilis ficra,
: Ry ‘



196 Rlem. Euclidis
tio1z. ad 4.quz 9. ad 3.ideodis
<o inter has quantitates effe pro~
postionem ,” quia cft fimilitudo
rationum.

Proportio diuiditur in Arithe
mesicam, Geometricam , ¢r Ms.

ficam. Arithmesica oft quando

sras velplures numess per candems
differentiam pregrediuniur, ve hi
numeri 4. 7. 10. cft enim diffe-
rentia 4. &-7. ¢qualia differen.

_ siz 7. & 10. hge proportio dicitur
Arithmetica quia inuenitur inter
‘numeros in ordine {uo naturali
fumptos putar.z. 3. 4. 5. &e.

- Geometrica eft fimilitudo ra-
tionum que [is inter tres , el
pures quantisates vt inter nu-

- meros 1. 6. 18s cft enim ratio 2.
™ ad & fimiles rationi 6. ad 18.
nam vtraque ratio eft tripla.

© Hacque fola et propri¢ difta
: El’oportio, & quam hic definic
uclides.’ ' S
Propertio’ Mufica eff quando

Ires maguitadines ita ordinAn-"



Voo
Liber guintns. : 17
toiy Ut endem [it vatio prima ad

‘tertiam , qua differentic prime.

& fecunde, ad Aifferentiam fe-
cunds eff tertia , v 3. 4.6. Sunt
in proportione mufica quia ca-
dem eft ratio primi numeri 3. ad

- tertium 6. qua differentiz primi

& fecuadi,quiceft 1, ad differen-
tiam fecundi & tertii, quz efta.

dicicur vero harmonica quia -

confonantes facit fonos inter
quos inuénitur,

§.  Ratiowem habere inter
J& guantitates dicuntur , qua
polfunt mulsiplicate fe o mu-
o [uperare.

_ Via ratio eft duarum quan’
(&utitatum cin{dem generis

" mutua fecupdim menfuram ha-

bitudo , propterea quititates qug -
rationcm habent inter fe, debeat
effe tales ve'fe mutuo. foperare
poffint: nam quantitas quz me.

' R i
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198 Elem. Euclidis
titur alteram, poteft cam fupera-
re. hine )
Colligitur 1. inter lineam &

fiperficiem, inter faperficiem &

~ corpus, inter [incam finitam &
infinitam, interangulum rehli- ‘
neum & conta&vs, nullam effe
rationem , quia quantumuis ho-
rum voum moltiplices,nunquam
tamen alindfuperabit. -

Coll. 2. Inter diagonalem &
latus quadrati effe rationem,
quia ita poteft multiplicari vt [a-
tus cxcedag diagonalem, fed hze
ratio dicitur irrationalis quia
non poteft exprimi numeris.

Coll. 3, Inter curnilinea & re«
Qilinea efle sationem cum iater
¢a ficaequalitas & inacqualitas;
‘ ni& Hippocrates Chius Lunulam

ecc{centem,& Archimedes Para-

bolam quadrauit, & Proclus in- |

S ter angulos reQilineos & curuie

lincos acqualitatem demonitra-

. uit lib. 3. tn primum Euclid. ad
13, axioma. - ‘ :
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Libey guintus. 1o

- 6. Incademratione quan=
titates dicumtur effe , prima
ad fecundam y & tertia ad
quariam,cum prime ¢ tertie
aquemnltiplicia, a fecunde ¢
guarte equemnliiplicibus
gualifcunquefit hec multipli-
catio, vtrumaque ab virogse,
velvna deficiunt, vel ¥ra 2~
qualia funt,velyna excedunt,
fi ea fumantur, que inter ¢
Tefpondent. ,
A Signo oftédit Euclides qno-
modo poflimus cognofcere
virum quatitor quantitates fintin
eadem ratione, 1°. Equemuiti-
plica, inquit, primam quantita-
tem & tertiam.ze, ZEquemuiti-
plica fecundam & quattam,
3. conferas muldiplicem prim:e
cum multiplici fecundz, & mul-

_tiplicem tertiz cnm. multiplici

R iiit
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oo . Elew. Euchidis

quarex ; & vide , virum quotief:

cunque multiplex prisgae deficis

@ multiplici {ecundz, vel aequa~ »
" 1is eft, vel excedjt, etiam multi-

plex rertiae tunc deficiars mul-
tiplici quartae ;" vel acqualis fic
wel excedar : tunc enim fiid fiar,
€ertd concludas , has quatuor’
guantitates efle in cadem ratie-
e, fi non fiat, nega effe,
8 €1y
42 63
A.B.C.D.

Exemplum : volo fcire verum

- he quantitates A.B. C.D. fine

i P

proporcionales : 1°. acquemultix
plico A.& C. putaper binarium,
2°. acquemultiplico B, & D. pu-.
ta perternariump, vt faltum via-
des (Uperius. 3°. codfero multi=

plicem primae 3. com multiplici

fecundg 6. & multiplicem tertig
3. cum maltiplici quartg 9. &

g

gy

'
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. Libér quintus. 108
¥ldeo non tantim multiplicem
fecundxe deficere -3 multiplici -

- primz , fed multiplicem quarta
deficerea multiplicitertiz.

{
I 13 18 18

4126 3%
ABCD. - ,
Deinde iterum gquemultiplis
. €0 A.&C. puta per ternariums
. fimiliter acquemultiplico B.&D, -
putaper fenarium cadem eft ra-:
tio de quocunque numero pee
quem squemultiplices ) tum vi-
déo multiplicem primz xzqua-
Iem effe multiplici fecund= ; &
multiplicem tettiz , multiplicy |
. quartze, :

L 15 ul“ 24,
.4 2 6 3
‘ABCD
. Tertio acquemulriplico A, 8
- Gputs pet binarium, aequetnule

TheaSme Ve Gt T N s
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2as - - Blem, Enelidis

tiplico etiam B, & D, puea pér

o&onarium &aduerto muitipli-
cem primac 8. deficere 3 multia
plici fecundac 16, & multiplicem
testiae 12, 3 multiplici quartae
24. & quia qualitercunque ae-
quemultiplicem illas quantica-
tes, femper e haber multiplex
primac ad multiplicem fecund 2,
vt. fe haber multipler tertie ad
multjplicem quartae, id.e(t fimul
deficiunt vel excedunt vel func
aequales, propeerea concludo ef-
{equator illas quanticates pro-
portionales & earum primam in
cadem ratione effc ad {ccundam,

in qaacft tertia ad quactam.

16 15 14 25

4 35 6 5
A F C D,

Alterum exemplum. Propo-
nancur aliae quatuor ABCD.
riaequemuleiplico A, & C, pu-:




Libes guimms. . 203

! ta per quatcraarium. 2° acque. |

muleiplico B.& D. puta pes quiv -
narivm. 3. Videe multiplicem
primz 16. {uperare multiplicem
fecundae 15. multiplicem vero
tertiac 24. fuperari 3 multiplici
quartacag, quare cancludo duas
quantitates non cffc in. eadem
ratione, quiz fi eflent in eadem

~ ratione , quadruplum tertiz fu-

perarcrquadrupli 4=, Sicut qua-

. dreuplum prime, fuperat quadrue .
{lum fecundaze. 1d enim fieri dew

et qualifcunque fie malriplica-
tio.. Quare licet duplum ptimac

- fuperet duplum {ceundae, & fimi-

licer duplum tertiae firperer du-
piem quartac, Tamen non po-
teft inde colligi quod fint proe
portionales ; quia ve fine pro-

portionales oportet itafieri falta

quauis multiplicatione.

SCHOLIVM.

_HBc funt. que ad verba &

{enfum Euclidis :nune oc-.

T
;
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doq ' Rlem. Euclidis j
currunt.Q::0d ad rem ipfam, nfi<
quam 'ivdicaui definitionem ile
Bam pofle inferuire tyronibuss
. cumtradatur per obfcurius. Sic
itaqueillamaliter eniicio. Qus- |,
tuor quantitates dicuntur effe |,
preporsionales, chm prima eolem p
modoconiines fecundam,vel cone |,
vinetur A fecunds, guoteriiacon~
sines quartam vel continetur 3 |,
gusrta. Nam quatuor quantira- ; |,
tescfl: proportionales, eft pri- |
mamita fe habere 2d fccundam, |
ficur tertia {e habet ad quartams . |
hoc sutem aliud- nihil cft, quim  |;
primam itaeflemaiorem velmi- |,
sorem fecunda, ficat tertia ma- .
dor cft vel minor quarta. Si au- |
tem res ita fe habet,primacodem _ |
modo continebit fecundam, vel |
afceunda contincbitur, quoter- -|.
sia contincbit quartam vel 3
,quarta continebitur. Igitur qua-
tuor .quantitates dicuntur pro-
gortionales, cum prima cadem
modo continet fecundam , vel

- ™y e
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* Liber quingns.’ 10f
continetur 3 fecnn&r ) quotertia
continet quarcam vel continetur
a quarta, ' o
- Nota hanc definitionem cone
ucniretum quantitatibus ratio-

. nalibus, uim irrationalibus, Sus
| pereft cantum cxplicandus ille
modus continentiac vel conten
tionis qui dicitur idem. 1lle an. .
. temmodus dicituridem duplici-
© fer, primo ¢um prima'qqan‘titas
* continet 2™, aut continetur 3 fe.
¢uadatoties exacté, quoties ter-
tia continet quartam, aut cone
tinetui a quartacxa®t? , itaurnule
la pars faperficv. g, linea duorum -
" pedum totics continet lincam ve
. nius pedis,quoties linea 6. pedwn
continetlincam 3. pedum. Simi«
literque linea voius pedis totics
continegur in linea duorum pe
dum,quoties linca 3. pedum con=«
tineturin linca 6. pedum. Ex pro- o
inde 4. illx line® dicuntur proe ; )
portionales. - ;
Secundp, ille modus continen~

N

VbV it e L



308 . Elem. Euclidis’
siac vel cSeentionis dicitur idem

" cim prima fecundam, & tertia
quartam acgue continer; & pra-
tereacandem parterh, vel cafdem
partes; vel-cdm prima , cum tali
fui parte auctalibus partibus c- .
tinewr in {ecunda, quoties tertia
cum eadem , aue talibus partibus
continetur in quarea.Velinea io. -
pedum contince toties lineam 3,
pedum & talem infuper cius par-
tem quoties lineam 6. pedum
qualemue cius partem continct
linea 2 0. pedum. Namlineatoa
continet ter lineam trium pedum
& infuper trientem ipfius terna-
sii, ficutlinea 20. pedum conti-
pecter 6. & infuper trientem ip-
fius {eoarii, Similicer lineax.pe-
dum roties continet lincam y. pe-
dum & talescius partes, quoties
liocam 10. pedum qualefve eius
partes continetlinca 24. Rurfus
linea 3. pedum cum rali fui par.’
te contiaetur in linea 10. pedum

ficut linea 6. pedum cum xali fui
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Liber quintous. 10¥
parte continetur in linea 20. pe.
dum. Similicer linea 5. pedum
cam talibus fbi parribus centines
4urin linea 12: pedum, ficut incg
10.pedum cum talibus fui par-
tibus continetur in linea 24. pe-
dum. )

2. Eanders anitens babens

tem rationem guantitates,vo-
centur proportionales.

Av quz habent candem

raionem, habent rationum
fimilitudinem fcu propostionem,
Qued fiproportio non interrum-
pitur,dicicur. continua proportio,
qualis cft in his numeris 4. 8.16,
32.qui proptered dicuntur conti-
nué proportionales : fecus autem
dicuntur tantim proportionales
vE 4. 2. 6.3 L



ok Elem, Euslidis
8. Cumvers aq"uemulltipli-'
cium,multiplex prima, excef-

Feris maltiplicem fecunde : as -

o multiplexrertie, non exceffe~

it multiplicem ‘quArte : thne

prima ad fecundam , mafe-

rems yationem habere dicetury
gram tertia, ad guartam.

16. 15 24. 2§,
4% 3 6§
A B T B

»PV::I fi proponantur quatuot
o quantitates - ABCD. quia
, quadroplum prima fuperat quin=
tupluin fecund# , quadruplum
autem tertiz, non [upcrat quin«
tuplum quarta , dicémus maio-
rem offe rationem primz ad fe-
cundam, quam tertiz ad quar-
tam,

I

£ Pro‘;
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'

'9. Proportig vero in tri-
bus minimum terminis con=

Siftir. .

4/ \Vm proportio ficrationum
: fimiticudo : ratio autem fic -
duarum magnitudinum eiufdem
encris comparatio, quarum vna
gicitur antccedens, alia confe-
quens; in proportione ; ad mini-
mum duo requiruntur antece-
dentia, & duo conlequentia: quia
-tamen medius terminus poteft
cffe confequens primz & 4nte-
cedens fecundg rationis, proprer-
<a proportio poteft effe.in tribug
terminis, nimirum qua continua
cft vt16.8. 4. qux vero non eft
‘continua,poftulat quatuor texmi-
nosvtié. 4.12.3.

*\

W
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MG Elem Euclidis
1D, Chm autems tros quan=
pirates prapor_tionalc: fuerint;
rima adtertiam dicisur dy-
Plicatam babere rationem,

cam quam habet ad fecun-

dam. Atcwm quatuor guan-

titates contimue proportiona~

fes fuerint; prima ad gnartam
dicitur triplicasam babere ra-
tianens , eam_guam baber ad
Jecundam : & femper deinceps
‘wno amplins, quandiu propor=
$io extiterit, o

D Ifferunt ratio dupla & ratio
duplicata , itemque ratia

- gripla, & ratio triplicata, vifta-

gltendunt exempla,
€4.. 16, .4- 1,
- A B.C D .
Primum fint quatvos quangde

v
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Liber quintus, - ¢
tates A, B, C.D. continué pro-
portionales, nulla ex ipfis erit
ratio dupla vel tripla, & erit ni~.
hilominus in ipfis vna ratio du-
plicata & vnatriplicata: quia ra-

. tie primz ad fccundam ecritine
" ter primam & tertiam! triplica-
ta. Erit porrd illaratio primzad
fecundam quadrupla. Quarez ad
- tertiam quadrupla duplicata, id
eft quater quadrupla {eu (exde~
cupla, Primz ad quartam qua<
drupla tiiplicata, id eft quater .
?uatgr quadrupla , id cft quater
exdecupla, id eft, fexagequa
drupla. ) -
S¢cundum. Sint quantitates -

1. 2. 4. 82

quatuor E. Fé H. continué
_proportionales', erit prima fub-
dupla fccundx, Secunda tertig.
Tertia quareg: Erit tamen ratio
primae ad tertiam dupla rationis
quam habet prima ad {ecundam.
Eri¢ item tatio primae ad quar-
tam, wiplaratienis quam habet ..

Y . § ij
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212 Elem. Enclidis

prima‘ad fecundam, nec tameny
: - erieprima dupla tertig, fed cius
- fubquadrupla: nec prima eft tri-
pla quartac, fed cius fuboétupla,
¥no verbo difcrimen aperio, |
Inter duas quantitates non dici«- 14
tur eflc ratio dupla nif vna pra~, = i

¢isé big alteram continear: dici- |
tur autem efle racio duplicaca, !
‘quamcumque habeant ingquali-
satem , modo bis ca reperatur
" . eomparatio'quae eft-inter primd
: & 2™ terminos: & triplicata,fi !
geitio eademinftitnacur. N ‘

11. Homologe quantitates
dicuntur effe  amtecedentes ;
guidem antecedentibus , con-
[fequentes verd confequenti- -
bus. |
’ Loq. 8.1t
1 proportionalesfunt ABCD. ]
& vt Ixima ad fecundam, ita -
tertia ad quartam : homologe:
dicenturprima & textia inter fc,. |

. 1 -
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Li&crgaimtll; 213
fecunda item & quarta inter fe,
quia cafdem vices gerunt’ prima
& tertia, & fimiliter fecunda.
& quarta,’

Sequuntirmodi argumentands
in propersionibus ; qui infering
Suislocks dliluuﬁhbxtrgnr.

12. Alternaratio, eft fum='
prio ansecedentis ad antece~
demem , & confequentis ad

_ Confequemters, -

QVi'a Geometr¢ quinque di<

uerfas conclufiones celli~ .

gant cx vna'quatuor quanticatum
proportione ; propterea quingue
modos, quinque illarum conclu-

fionum nunc definic Euclides. .

Prima eft alterna,hoc eft permu-
tara ratio,{cu permutando quan-
titates & comparando ipfas ante~
ecdentesinter fe, & iplasconfes
quentes inter fe. . )

S iij

\
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9 3. 6 3.
A.B-C D.

araex co quod l{roportionales
upt ABCD. ¢

B. ita C. ad D. inferam ergo

‘permutande v A, ad C. ita B,

‘ adD. .

13. Inmer(aratio,eft fum-
ptio confequentis ces Antece-

 dentis, ad amsecedentens velup

canfequentem,

' G Beunda fpecies feu modus ars

gumentandi dicitur inuerfa
zato , quando confequens inftar
antecedentis (umitar, inuerten-
do fcilicet terminos proportio-

.mis, & ad antecedens velue ad
confequens comgparatur. Nam

K3 z
quia eft vt 1, ad é itaC. ad D.

Ergo inuertendo inferam v¢
&

i:‘di-i“ﬁr‘des o

N
A}

\

que vt A, ad .

|
|
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I'.ibn" guintse. 3]
' 14. Compofitio rationsss
et Lfumptio antécedessis cum

. Conféqmente 5 com Uni¥ss ad

Spfim canfequentem.

' TEuia fpecies dicitur coms

pofitio rationis, cim ante-

cedens fimid cum confequente -

inftar vnius fumituar, 8 ad confe.
quens comparatyr. Sic, Quia eft
-0 ¢ ,

9 3. 2
vt A, ad B. ita C. ad D. ergo,
: %] 3
componendo erit, vt AB. ad B
H z - :
«taCD.adD. '

;. Diiiflorationis eft  fumss

prioexceffus, guo confeqyene

tem [uperat antecedens, ad

Epfum conféquentem.

HO«:' eft comparatio diffe~
A tenti¢ terminotum cum ak:

erutroipforum, '

\
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215 Elem Euclidis -
. g 3 rs Py
. Vtquiaeftve A.adB.ita C: ad D.
- erit dinidendo vt 6. ad 3. ita g.ad 2
. velve6.adg.ita 4. ad 6, '
6. Contierfio rdtionss , eft
Jumptio aniccedentis ad ex-
+ ooffum , guo fuperar antece-
dens ipfum confequens.
Oc eft eft, comparatio v-

uius, termini cum differen.
tia terminorum,

SR A ¢ .3
vt quiaeftve A. adB, itaC. adD.
Erit conuertendo rationem

vt 9. ad 6. ita 6. ad 4.

velve3.ad 6. ita 2. ad 4.

\Vnde videés quod conuetfio eft

divifionis inucrfio.

17. Ex aqualitate -ratio

effi ’(:lmw duabus fint quan-
., pitatess o5 his alie multitndi- |
ne pAresy e b{m ﬁ:m?fy;ur :

¢ in eadem ratione - csim vl

- in prims

=



el s e AT O b TR 2 SN TN

’

Liber quintas. 217

in primis 'ninghimdinibu: pri-

maad Yitimam , fir && in fe=
. cundis magnitudinibus , pri-

maadvltimi f¢ habebit. vcl.

Q Vmptio extremorum,per {ub-
duftionem mecdiorum. Vi ff'
fint plures magpitudines,

13 4
_ ABC
Ec aliz totidem.

) 6 2 .

, D EF - binz&

binz in eadem ratione hoc eft vt
. . €

A.ad B. quidpiam, itaD. ad E.

quidpiam, & vt B.ad C.itaE.ad

F. ésit ex acquo vt inprioribus

‘A, ad vlimanm é itain pofte,

- sioribus D. ad £, N_nllum nus

merum oporter opponeke Ipfis B
& E.quiahicnon agitur deiplo}

. fod in fequentibus; ‘Contlneraus -
SRS

*

P
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218 Elem. Enclidis

tem acqualitas rationis duos mo-
. des argumentandi ex proportio-

ne plunium, quam quatuor quan.

titatum ¢ hos duz fequentes defi-

nitiones cxplicant. '

18. Ordinaraproportio eft,
cum fuerit quemadmodum
antecedens ad confequentem,
Sta antecedens ad confe uen-
tem 5 fuenit etiam vt confe-

; guens ad alivd quidpiam , ita
confequens ad alind quid-
piam.

D Icitar ordinata propertio,
quia dug partes proportionis .

cundem feruant fuarum racio-

num ordinem. '

-
¢

e

-1y 6 4 ;
A BC
€ 35 3 -
, DEF
Exemplum ; cfto viriafque par-

8.
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A : Liber quintus. 119 o
. tis prima ratio cft dupla,fecan.”
daratio cft {c{quialtera. Concla-

i- din;r quod veelt A, ad (tq ita < 

" eftD.adF.

19.  Perturbata autems
preportio eftscum tribus pofitis
“magnitudinibus » & aliss que
finthis maltiendine pares; ve
“inprimis quidem magnitudi-
nibus [ baber antecedens ad
confiquentem : ita infecundis
magnitndinibus  antecedens
ad confquentem : vt Autem

- in primis magnitudinibus,
< comfequens ad alind quid-
piam: ficin facundis magni-
sndinibus quidpiam ad ante-
cedentem. .
Oc eft, im vt in primis,
prima fe habet ad (ccure .
dam, ita in{ecundis (‘c;u'\‘xdaa_’d_ . ,
. Tij

Z -



210 Elem. Eunclidis )
tertiam;& ve in primisfecundaad
gertiam, ita in lccundis, primafe
habet ad fecandam, dicicur hze
proportio percurbata, quia vnd
proportionis pars nen {eruat or-
dinem rationum alterius partis.
Exemplum efto. .

12 § 4
ABC
v 641‘."'
DEF

Inprima propefitionis parte , rd-

tio dupla prxceditfefquialteram.
Infecunda parte fequisur,
Concluditur tamen perindeat-

' 'quein ptc;{oxtionc ordinata.

Qued ve ¢

1% 4

A ad C.
Siceft 6 2

D ad F
:/P; T e

b T SRS PSR, S
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Liber quintus. g
PROPOSITIO I

3. 1. 3. 1. 85 [int !qrotcungus
A E.C.F.magnitudines quotcun- Th.1.
6.1, que magnitudinum a-
GH. gqualium numero, fin-
grlefingsularum, aquemulriplices;
quam muliiplex eff ynius vos
v magnitndo, tam multipliceserunt

& omnesomninm.

ID eft quia 2 zquemultiplices funt @ defis,
*A.adE, & C.adF.Si A, &C. jun- §
gantur in G. fimiliterque E. &F. in

H, quam mulrciplex erat A. ipfius E.

& C.ipfias F. tam multiplex erit G.

ipfius H.

Prob. Maiora aut minora i funt
tota, quam (ux omnes partes pro-
pri¢ di&t¢. Ergo nan poteft totum
aggregaum G. pluries vel pauciore
numero continere 4otam aggrega-
tum H. quam A, & C. paries omnes
totius H. Et vero quoties E. humerat
A, & F. nuinerat C. roties H. nume-
rat G.hoceft ter. 1d vero intelligen-
dum non tantpm de multiplict in-
crefcente, fed etiam de decrefcente

& mixto, Lt '
’ T iij
/ ‘v N
~ . -
' . N
At e i A i = e
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212 Elem. Enclidis .
. " PROPOSITIO IL |

i 3 2 Siprime A, fecunde

: The 34 B, wqud fuerit multiplexy
A, B.C. D+ cxquetersia C. quarte D.-
6 fuerizautem & quimta E.

9 615 10 fecunde B. aqué multi-
E.F. pléx, atque fexta F.quar

) GH ta D. erit ¢ compofita 1
prima cam quinte E.nempe G. [ecunde
B.quemrjﬁplzx, asque sertia C, com
fexta F. nempe H. guarsa D. :

P Rob, ex hypothefifecunda B. &
quarta D. pari numero conti-
nentur in fins multiplicibus A. 8 C,
nempe bis. ‘Similiterque cadem fe-
cunda;B, & quarta D, pati numero
continentur in fuis aliis multipliei-
bus E.&F. nemipe ter. Exgo pet pra-
cedentem, continebuntur ctiam pa-
1i numero in multiplicibus colle«
- &is,hoceftfi componantur A. & E.
: ‘vtfiar G.fimiliterque F. & G. vt flat

H. quemadmodum G. 15. continet
) . 8.3.quinquies. ltaH. 10, continebit |

P. 1, quinguies. i

\
- - - B ety
o N
/,—-.’,/‘-» -—_ " P T
S s T 3
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PROPOSITIO IIL

4 2 63 Sifrprima A, T

A B C D ficunde B. aqué
8 g2 maltiplex,atque

g g tertiaC.guarte

. eD.fumantar au-
tem equemnltiplices E. & F.
prime A, ¢ tertie C: erit ex

" equo [umptarum s vtragse

Veviufgue .aque multiplex o
altera quidem E. fecunde B.
aliera autemF. quarie D,

Rob. Ponuntur B. & D. ae-

qualiter contineti in fingulis
A.B C, crgo zqualiteracenti-
nentur ctiam in iifdem pari na.
mero multiplicatis inE, & F.

e ”
T iifj

1.5,

Y
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234 Elem.Esclidis,
ELEMENTVM 1V,

v 6 3 Siprimaad fe-
B C D cundam, eandem
$ 6n 9 hq\bxm:it rationé,

vy EEGHO® tertm.ad gnar-
- tam : etiam. aqué
‘multiplices prima & tertia,

ad aqué multipliles [ecundir,

& quarte , UXIR quamuis
tmultiplicationemscandem ha-
bebunt rationem, fi prout inter.

- ferefpondent,ita fumpta fue-

rint.

>

P Ofita & explicata fuperinsdno. -
- bis definitione 6. hanc propofi-
' tionem fc breuiter perfiringo.

$i prima A .ad fecundam B.habue..
riteamrationem , quamhabet ter,.
tia. C.’ ad quartam D. fymanturque
primz A, & tertiz C. zquemnltiplis
¢es E. & G ltem fecundz'B. & quar.™
tz D, 1ifdem vel aliis zquemultipli-
cibus F.& H erit E, multiplex ipfius
Arad F. malriplicem ipfius B. ficug
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Liber quintus. 1uyg
6. multiplex tertiz C. ad H, muiti.
pliccm quartz D. idque-ivxta non
®nany tantum aut alteram multipli-
gztionem, fed iuxta quamcumeque vt
ibi diximus , 8 multiplicia prima 8¢
“terriz non folum vna dehicient 3
fultiplicibus fecund2 & quartz.aut
vna zqualia esunt,aut vnd excedents
fed przeered eandem quoque habes
- bumt rattonem. " | ’
Ratio eft quia ex definit. 6. idem
¢t quaruor magnitudines in eadem
, effe ratione & earum xquemultipli-
‘ ¢ia vél vna deficete, vel vniexcedes
re, vel vai zqualia effe. Idemque efk
vel conferre gngulas B. &D.adfin-
I - gulas A, & C. atque B. & D. xfuali-
. termultiplicatas ad A. & C. patiine
ter fe numero multiplicatas. :
Corellarium.
Hinc ctiam patet veriras rationig:
conuer{z. Nam fi A, oft ita maiusip-’
fo B. ficut C. iplo D. eft euideps B. .
‘ita minus fore ipfo A. ficut D. ipfo
' . C.minuseft, Nec minus foret eui~
© densfiA.&C. fumpta effent gqus- .
" L autmineraipfisB.&D.



Th.s

116 Elem, Euclidis
"PROPOSITIO ' V:

|
E4+F2 §i magnitudo A;
C3s Dy, Mgnimdimk B. ita

A 12 B 6 multiplex fuerie: ve -

ablata C. ablate D. ctiams
religua E.relique F. itamul-
tiplex erit; vetota A, totius B,

Atet. Sit enim A. duplum ip=
fius B. & pars ablara C. du-
pla fimiliter partis ablatz D, er-
gofirefidua E. noneft duplexre-
duz F. omnes partes totius B.
non continentur in omnibus par-
tibus rotius A.lficut totumin te-

to. Eft ergo refidua refiduz ita.
- multiplex, vetetacoting '
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\ Liber quintus. 119
PROPOSITIO VL

gz};; GESPén. Si due
BioF1 é T
éu gISSCA:Lng Z:”tt;.
FEIMET o B. dwa-
vummagnitudinum C. & D.
fine equemnltiplices: & detra=
&l gquadam EF. fint caran-
dem- CD. equemnltiplicess
Religue GH. iifdem CD;‘
ant aguales fant equermltio
plices. LA

PRob. C. & D.intotis A. & Be

& incorum aliquibus parsi=
bus aflumpcis B & F. 2qualitce

Th.g

continentur ex hypothefi;icrgo s ¢.5 -

xzqualiter ctiam continebuatur
inreliquisG. & H, Ergo relique
cifdem,ant acquales,(Qrt aut ac-
quemultiplices,

V-

J T



318 Elem. Euckidis

PRQPOSITIO VII

) 14 24 8 Equales AB. ad
Te? A B'Coyndems C. candem
12 12 % pabent ravionems: ¢5
¢eadem G, GddgmdﬂAB.- 3

® . :

Atet ex terminis, Geometricd

* verd vt demonftretur, concipe
magnitadinem C.bis fumi, quaf di-
"cerctur, vt{ehabet A, ad C. ita B,

ad C. hoc pofito fic dico 12.& 12. 2-

8t quemuitiplicia primz magnitudinis
g, A &tepgeB. afuntzquahiajam fu-
matur quodcunqyue multiplex ipfius
G.puta 8. Ergo cum xquemaltipli-
ciaipforum A, & B, quocanque ma-

do multiplicengur, fint 2qualia fem.

: per:vel vma defisient 3 multiplici C»
biDgf. Yel vadzqualia crunt, vel vna exce- . ¥
65  dent,vein aflumpeo exemplo. b Er-
e goin eadem funt ratione. Eodem
- modo dicam multiplicem ipfids C.
puta8. vel minorem effe 12. & 12. 2

quemultiplicibus A. 8 B. vel venifs |

que zqualem vel minogem, .
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Lohr quintiés, 229
‘PROPOSITIO VIII. -

16 8 4 Inequalium ma-
A B

c gritudinumA.B. ma- 183

maiorem ragionems babet, qui”
minor B: Eteadem C. admi-
norem B. maiorem babet r4-
tionem,quam ad maiorem A.

Rob. 12 pars.Si A,effet 2quie
lis B, velfi A, & B;acqualiter .
continerent C,candem rationem . -
haberent, ad, C, & C, eandem a 6.
ad A,& B, per precedentem : fed Def-s
maior ponitur A, hoc eft pluries
continere G. ergo per deffnitio-
" aem 8. A. maiorem habet ratio.
nem ad € Prob.a. Etquia C,plu-
. ries coritineturab A, quama B;
- minorem_habebic ad ‘A, ratio- -
~utm quam ad B, per 8. def;

Ki

1

+ 85 A. adcandemC. - |



- PROPOSITIO IX.

e  Elem. Enclidn

ABC Oye AB. ad ean-
35 35 4 dem C. candemba-
bent rationem , equales funs
inter f¢.¢ ad guas AB. cadem
C. candem babet rationem, ba
guoque AB. aqu.de;ﬁmt in- !

ter fé.

I enim dlcas A. cffe maius |

quam B. aergo maior erigta-
uo maioris A. ad eandem C.
quam minoris B, ad candem 'C.
Item maior ratioipfius C, ad B,
quam ad A, quod <ft contra hy-
pothefim.
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Liber quintus 23t
PROPOSITIO X.

. 1684 Egrum magmitsdi- Thie
. A BCuyumAB. qgucadean-
i , !
. dem C. babent rationem: que
e A vavionem maiorem habet,
i becmaior eft: ad quam an-
tems B. eadems C.masorens ra-
tionem habet, heo B. mino

C eft. -

Sl enim B, effet aequalis aue
maior quam A, s haberent A, 8 7.5 ¢
- & B, candem rationemad C, vel g ¢
B, haberet maiorem, .quod eft
contra hypothefim.Item1C. ha-
- bet' maiorem sationem ad A.
quam ad B. minor cft A, quam
‘B, vel vitumgue,, quod dixi , fe-
quetur abfurdum. Hxc conuer=

. mEe O LD U

s,

. T
o .- - . BN
———— . '/
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3 Y Elew. Buclidis
~ PROPOSITIO _ X1.
27 I8 16 Ouseidem

AgEs C,::.k rationes, &
B6F 4+ D3 imerféfunt
24. 16. 32 -eedem.
K36.M.24.L.48
L3 g .16

QIat rationes A,adB, & C.ad .
D. exdem, rationi E, ad F:
etiam A, ad B, & C,ad D.cadem

_ inter fe eruat, Prob.per 6.def. hu-

fus. Si enim {umaitur ad omnes
antecedentes A.C. E. zquemul.
tiplices GHY, & ad confequentes
BDF,cquemultiplices KLM.(em-
pervel vnd deficient, vél vaa ae-
quales erune, vel vml excedent,
¥epasesin {chemate.

PGO-
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Liber quimns. 233

PROPOSITIO XII.

42 63 sifintauotiungue gy ,.
ABCDmf' Z 1 Thag,
gﬂ”u nes pro-

S 10 3 ; -

A C B D portionales ABCD -
' guemadmaodum  f¢

babuerir una antecedentinms

A. ad ynam confequentinm

B. ita omnes antecedentes

A C, ad omnes confequentes

BD. - -

Vod prop. 1. de proportione T
Qmul:iyllci demofiratur, hic
de omni proportione etiam isra. -
tionalioftenditur per candé pri.
mam & defin. 6. fi famantur an-
tecedentium & confequentium
zquemultiplices, Ratio - aurem
%en cralis eft,quia cum tota nihik
int aliud quam omnes fuz par-
tes,qua erit ratio A,2d B,& C,ad -
D, cadem erit & AC,ad BD.

>

’
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 guintaE: ad fextamF. prima |

T A bt P, s e Y e i WA

334 Elem. Buclidis.
PROPOSITIO XIIL

643243 Siprima A. ad
ABCDEF fryydamB. ed-
dem babserit rationem, quam,
tertia C. adguartams D.zer~
tia verd ad quartam , maio-
yems habueritrationems 5 quim

guogue A.ad ficandam B.ma-
‘dorem rationém habebit qmam.
guinta E. ad fextamF.-

YD Rob.Rationes A, adB, & C, |

& adD, funt fimiles ex hypoth.
vt qui fefquialterz. Ratio C, ad
D, maior eft quim E, a_d'l’, {els
quitertia. Ergo ratio A, ad B,ma-
ior eft quam E,ad F, per 11, & pa-
- ger A figno’cum denominator A,
* adB,1.7 4, fitmaior quam E, ad
PR :

3
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 Liber quarsus, 135
PROPOSITIO XIV.

23812 S prima A.%d Th14;
AL : ficundam B. ean- (
" ABCD dem habuerit 74=
: '~ tionems,quamrertia -
- C.ad guartam D.primave-
v 78 A. quams tertia C. maior
i fuerit,eriter fecunda B.ma-
o b3
- dor quamquanta D. Quodfi
. prima A. fueritequalis ter-
_tie C. erit ¢ fécundaB. €=
. gualisquarte D. Siverd mi-
" »orsgy minor erit. :

A
Rob. Sit A. maior, C. minor: 5 4 ¢
sergo ratio A.ad B.maioreit
quam C, ad B. Rurfus et C, ad
D, ficut A, ad B. ratioautem A,
"~ ad B, maior eft, quam C, ad B,.
b maior crgo cft ratio ¢, primi b 13. 5.
ad D, fecundum, quam C, quinti
: Vi
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. 336 Elem. Euclidis :
C 2 3 8 12 ad B, fextum. Minor.
999 9 .crgoclt D.quamB.
286 4 SicA. gqualisC,ev
¢ ™3 SBCD riiergoA, adB, v |

C,ad D.& quia C,ad

D, & C, ad B, rationes, ez~
4 7.5-' dem funt rationi A,2d B, ¢ erunt

: quoque C,2dD; & C, ad B, ez~
ey.s deminter fe. X C
Sit A, quam C, miner, * haior |
_eritratio C,ad B,quam A,ad B. |
135 E¢comeminorfic ratio C, primi |
2d D, fecundum, quam C, quinti i
§1°5: 24 B, fextam , minoss exic B, |

quam D, E

!
|
$



Libey !xi;_mui 237
PROPOSITIO XVr

A s By Partes AB.ums Th15°

€25 Dy | pariter multiplie

cibus CD.incadems funt ra~

sione, fi prows [ibi mutuo ref
. pondent, itafumantur.

- 'Slt A, parsipfius C,& B, ipfing
' D, continct C, toties A, quo-
- ties D, continetiplam B, Quia er-
go vt vaa antecedentium A, ad
wnam confcquentium B, ita. om-
. nes antecedentes C, ad omnes 8 1.8
confequentes D, Esgove Cad D, *
" itaA,adB.

v iij
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3% - - Rlem. Euclidis
- PROPOSITIO X¥VI,

! Toaé . - si ;
- ' E xr t qua-
‘ - AT * B st tuorma-
/
C ;D,.lo_ gituds -
L X nesABc |
‘ D. pro- |

pém'or_ulu Sfuerint & visifiim
)npmi_mdn erunt. :

Oceft, fifitA, ad C, ficut ¢
2.2B,ad D, eris permutando yt
A,adB,itaC,adD. -

Prob. Supponamus enim A
continete C, bis, ficut continet .
D, fi dividamus A, in E, bifa-" {
siam & B, inF, erit E, zqualis C, -
& F, zqualis D, fed vt E,ad F, ~
fic dupla A, ad B, per 12, Ergove . |
~ dupla A, ad duplam B, fic G, z- - ;

%ualis ip E, ad D, zqualemipl -

]
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Libey guintus, - 239
PROPOSITIO .. XVl -
A
. ’ h41/ A Si “".‘pv’n. 17,

, " magm'mdiu; R

crz ES™ propovtionales

PR  fuerint :[ ) ha

© A1 1B Y- gHegne inifa
o 3 proportionales

" erang. ' , ‘

Oc eft A.compofitu ex’ €D,
‘ 8 B.ex EF. dentur : & fitve As
16, ad fui partem D. 4. ita B, 8.ad F.
) ;-etit 8 vtC.12.ad D, 4.it2E. 6.ad
.3 T e
Id probant Theon & alif per z-
que multiplices, Dibugldus quod a«
hias fequeretur partem effe @qua-
Iem toti. Nos fic breuiter A. & B. 4 4.
ponuntur proportienales: 2€go fi- n,f;
go fimili ratione contingnt partss )
D. &Y. puta quater : ergo fi exdem
€{uis fingul¢ 1o1is auferantuy, fimili-
ter inzefiduis AC.BE. continebun-
turé critergo vt AC, ad CD, ita BE,

3

—
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é.lo Elem. Euclidis
! qzoposm‘o XVIIL

’ . D4t Si dinife ma-
,4 w, gnitudines fine |

ClL211-s proportionales
“he guoque co~ |

ofite proportio-
AlS g'ﬁalu. erunt.

/

Teas

Te ve DC, 2d CA, ita FE, ad

EB. Eric & AD, ad DC; v
BF, ad EF. i
. Prob. Exhypothefi partes AC,
'BE, fimili ratione continent pat- |
tes DC. FE. ergo fi ha, illis ad- °
danwur, toem AD, BF, adhac fi- !
mili ratione contincbunt fuas
partes DC. FE, :




Lider quintii.  34d

PrRorosiTIO XIX;,

5i qu'mz)lm'h T8

D4  dum tossm A.ad

" imym | F2 tossin B. 18 A«
clz‘ Ed tHamwm CD. fo
habuerit ad a-

AI61IBY tigunim CA. ad

religuum  B. vi

z{‘l"m EF. é‘ 8- -

#osuin AD. 44 ritwmBE. fe habes:

%ie.
"JPRob. AD. B €D, EF. pi:

nuntur proportiopalees s erit
aergo ¥t FB. ad EF. ita AD. ad
CDg.Ergo b erit vt FE.ad EB.ita
"DC.ad CAY, Ergo vtFE. ad DC.
ita BE, ad AC. hoc &ft vt tota
AD. ad totam BF. cuam pofita fi¢
AD.ad BF vt CD.ad EE '
Breuius quia aliter ofanés pats
tes cffent maigres omnibus pafs
tibus; quarh tosum m‘;ﬁ '

aicgy
biz.g
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242 _Elem, Emli&

PROPOSITIO XX.

it 9 6 Si finttres magnitu-
A B Clines ABC, ¢5 alie
D E *DEF. ipfis aquales

. numero , que bine ¢y
in eadem ratione [kmantur
(hoceft vt A. adB. 1taD.
edE.&vtB.ad C.ita E.ad
F.) Ex aguo antem prima A.
guam tertia C. maior fueri,
enitgo quarta D. quim fexia
F. maior. Qod fiprima terrie
aqualis fuent , evit ¢ quarta
aqudlis Jexte s fin illa minor,
hec quoque miner erit, -

PRob. ‘Sit maior A, quam C.

1ergo maior ctitratio ipfius
A.ad B. quam C.ad B. cft autem’

- aa
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) . Libe guintme, 248
vt A.ad B.ita . ad*E. & ‘vt B.
ad C. ita E.ad F. Ergo conuei-
rendoeft vi-C. ad B.ita F.4d E,

Ergo D. 2d E maior€® habetsa- b s

. tionemqdam F. 2d E. quare ma- ©39-5:
: Adore eft D, quamF. Haud fecus
: concludam fi A.ipfi C. zqualis
.~ ponatur aut minor. Interpretes
© 1dem probant de quotcunque
magnitudinibus , non de tibus

tantum. - : ‘

e v —— - —_—— -
~
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! :.44‘.7 Elem. Enclidie
P . 'PROPOSITIO XXL'
. ‘ N .

Yo 18 12 4. Sifimttres magni-
- : ;: ct“ulim:ABC.@“
. D E F ipis aquales numero
: DEF. qua binegy:
in eadem tations [umantur, . .
fueritgue  perturbats  earum
+ proportio (hoc eftvt A, ad
B.ficE.adF.& vtB.ad C.
ficD.adE ) Ex aquo dutemt
prima A. quamtertia C. ma-
ior fuerit : enit ¢~ quarts D.
guamfexta Fomaior. Quodfi
primatertiefucritaqualis, erit
€7 quarta agualis fexte, fin
. illa minor , hac quoque minor
v erit, ,

s

S



, Libey quintss, . 245
. A\
Pkc;b. Sit A. maior quam C.
ergo A.ad B. majorem* ha- ag g
bet rationem quam C. ad B; Eft
autcm vt A. ad B. ita E. ad F.
: Ergo bmaior cft ratio E. ad F. b1
) usm C.ad B. Et'quia veB. ad
.itaD.ad E. ergo conuerten- )
~doveC.adB iraE.ad D. Ergo
’ major eft ratioE. ad F. quam E.
‘ ad D.  Brgomaior eft D. quam
F. Idem oftendetur fi A, minor
fit,aut 2qualis,

c10.§

X iij
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146 Elem. Enclidis
- P}}OPOSITIO/ XXIIL.

12 968 6 4 Sifuerint guot-

A B CDE F cunque magnitu-

Thtt 18121612 8 dines ABC. ¢ 2~

’ : GH I L M N#ie ivfis. aquales
numero DEF.qua
binz in, eakews yatione fusmantuy
(hoceftve A.ad BiitaD.ad E.&

viB.ad C.ita B.adF.) ¢ ex .

equalitare in exdems ratione eviie,

- Hoceft erit A. ad C. ficut D.ad

" F. _

Rob. Sumantur ipfarmia ABC,
zqremulsiplicia GHI. &ipfatum

DEF. zquemultiplicia i LMN. cum

a1s. §. fimplicia fint in cadem ratione A.ad
' B.vtD.adE.&B.ad C, wE. adF,

a erant corum maltiplicia G. ad H..

8 H.ad I.veL,ad M. & M. ad N,
b 2. § Ergofi quotuis magnitudines GHI,
¢ 6, & alizrotidem LMN.binz imantur

Def. incadem ratione quarumb primyg

vitimam in vrroque ordine fimul
exccdunt,zquanmr, vel deficiune,

earum finpliges A.ad C. < erunt ve-

‘D.ad F.
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Libey quints. 247
PROPOSITIO XXIHI.

\ . . N -
© 18 12 4 Sifuerint tres ma-

A B Covitudines ABC, 4= T %
27 9 & I )
D E Flaque ipfis equales

. numero DEF. que

~ binaineadem ratione fuman-

© gur,fuerit autem perturbataea-
dem ratio (hoceft fit A."ad :
B.vt E.adF, &vtB,ad C, -
1taD. adE. ) etiamex 2qua-

. lirate in cadem ragione evunt

hoc eft vt A, ad C. ita D,
adF,)

Rob. 1 5i A. excedit C.zqua- 21§

cur vel deficic; D. excedetf,

- zquabiwr, vel defisicr, b Idem-
quc fict in zquemultiplicibus. ./ ..
£rgo exe zqualitate -in 4 cadem Dy,
ratione ¢ft ve A, ad C.ita D. d &,
ad F. - D‘f‘

b

X iiij
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f ~ « PROPOSITIO XXI¥,

a %2 6 Siptima A, ad fo-
Rl c cilndl:m B. mm’{m’ s
o X0 babuerit vatiomems,
{ D E F Z
14 21 quam tertia C. ad
G H quarcam D. babue-
vit autem ¢ quintaE. adfe-
enndamB. eandem rationem
guam [exta F.ad guaream D.
Etiam G. compofita prima ci
guintz, ad fecundam B, ean-
dett habebit vationem , quams
H.tertiacum [xta, ad quara_
tam D.

PRob. Ex hypothefi B-eft ralis
;= parsfingularum A, & E. qua-
liseft D, fingalarum C.& F.Erge
~* *eritquoque B. talis pars cGpofi- |
#18.s tarum A. & E.in Gqualiseftip.
arum CF. compofitacum in He
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Tiberquimtsu. 249
PROPOSITIO XXV.)

T 8 guatuor ma- -
, T gritudines ABC
.. X} . D. proportionales Th. 28

Y 4 fuerint : maxima
A. ¢ minima D.
3| | religuss  duabus
! BC. maiores ¢-
y ° Af‘ BCD T¥nt. .
« 12493 Pnob.!x hypo,th.v;
: AL AT LA adsinCly
' ACD.G!A.maio:,abe‘
soferatur A, p.2qualis ipiC. & EB}_
tollatur B. ;. zqualis mMimzD,. Bri
i jgitur vetaralis A. 12. ad partialem
A_totalis B 4. ad partialemB. 3. &
a reliquag. 12.{cilicet 3.ad teliquam ., |
3. 4.fcilicet1. vt A.12. ad B. 4. Ita- 2,19.59
;l“e maior erit3. quams. Ex 3. ab-
cindatur 9.1, hdc eft 1. zqualis 3. 4.
hoc eft 1.Ergo A. 1hoceft 10,¢0tinet
magnitudines C. 9. & 3. 4. hoc eft 1.
Ergo A.1. & D. hoc eft 13, zquales
funt magnitudinibusC e, & B.4.Ez-
- go fi addatur 1.12. hoc cft2. migni-
tdo A.12. & D. 13. hoc eft 15.maio-
£2s funt quam B, 4. & C. g.hocefi 13,

T e A — e S
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150 Elem.Enclidis

PROPOSITIO XXV

Toi6ig 4 g 3 Siprima A. ad fecun-

ABCD damB. habuevit maio-
© yem rationem , quAm
zertia C. ad quarsam D. habebit
sonuertendo, fscunds B. ad pri-
wam K. minerem vationem,quAm
guartam D.adtertiam C.

. Ec & reliquz ofto Fropoi
Hﬁtiones , cim non fint Eg-
elidis, €as non alitcr demonfira-

- bimusquam indicande propofi-

“tiones Euclidis in quibus virtute
continentur.

Hanc verp, propofitione 4. hy-
ius clementi contineri, patct ma-
aifefte. T
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Ribsr guintus, 29x
PROPOSITIO XXVIL
8 453 5iprimaA.adfe-
ABCD
-matorem rationem quam ter-
tia C.adguartam D. habebit
quoque vicifsim prima A.ad
tertiam C. maiorem ratienem,

guam [ecunda B. ad quar,

tamD. - -

- Continetur prop. 6.
PROPOSITIO XXVIIL
8 4 5 3 Siprims A. ad feciine

A B CD dam B. habuerit ma-
E 12 F 8 isrem rationem , quam Th:23,

: teriis C. ad qghartam
"D. habebit quoque eompofita pri-
ma ciim [ecunds E. ad fecundam
- B-maiorem rationem , quam com-
pofita iertia cum quaria F. ad
“guariam D. :

Continetur prop.18, .

B

cundam B, habueris Th$er

| ,
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_2f2 Elem. Enclidis .
PROPOSITIO XXIX.

' To.29 8 4 53 Sicompefica K. pri-

A BC D ma ¢um fecunda , ad
E 12 F 8 fecundam B. maiovers
babuerit  ravionem ,

o5 - N N i N
‘—’._."a"z'* A i n vy AT TNT e o gy amiasan

| quAm compofita . teviia cum |

" quarta ad quartam D. habebis

gnoque dinidendo,prima A.adfe- -

cuniaim B. masorsmn ratisnsm
guamtertia C.ad quartam D.

Continetut propofitionc 7.
PROPVOSITI O XXX.
.8 ' Sicompefica E prima eid
T3 A ; Cs l; ﬁcudam/‘ﬁ:m-hm B.hae
E | Fs buerit masorem rationems,
n quam compofiia F. tertia cid
guaria, ad quariam D. babebit per-con-
serfioners rasionis, prima cym fecunda E.
-md primans A . minorem rationery , qusm
gervia com guara K. ad sertiam C,

Continctus prop. 19,
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Liberquintus,  igj
PROPOSITIO XXXI.

16 8 4. 953 Si finttres g,

A BC DEF

- ABC. ¢ alie ipfis aquales

- numero DEF fitgue maiorras |
'~ tio prime priorum A, ad fe- -

~ eundam B. quam prime pe
 freriornm D. ad [ecundam E.

1tem fecunde priorum B. ad
tertiam C.maior quonm fecun-

de pefteriorum E. ad tertian
F. erir quoqise ex equalitat:
maierratio é ime priorum A,
gd tertiam

feriornm D. ad tertiamF.

Continetur prop. 20. & 22

{
\

. magnimdims .

« quAm prime po<

¢
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ts4  Elem. Euclidis
PROPOSITIO XXXIE.
16 .8 4 Sifinttres magnitudi-
A B C nes AFC. & alie ipfis
Xedr o 6 4 aguales numers DEF.
D E F firque mnior vatio pri-.
i mapriorum A. ad feci-
Aam B.quam [tcunda pofterivrum
E.adsertiam F. Item feciide prio- |
1 rum B.aktersiam C. quam pri.”
W pofieriorum D. ad fecundam
" .E. Erit quoque ex aqualitate,
maior vatio prima priovam A. ad -
seviiam C. guam prima pofterio~
sum D. ad tertiam F. :
.- Continetur prop. 2r. &23.
* PROPOSITIO. XXXIIIL

12 6  Sifuerit majorvasiototiks A,
A B #dwerum B. quam ablats C.ad
ablasum D. erit & reliqui E . ad'
religuum F. maior vatio, quam
tosius A, adsotum B. .

Té.33

e O
e Uw

\

_Continetur propofitione 18,
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Liber quintsus. 2
PROPOSITIO XXXI1V.
i 12 8 44 6.5 3 Siﬁntqlnt-
» A BC. DEF cungme ma- ’
. gritndines ABC, & alicipfis Tha
. «quales numero DEF, fieqme
- - maior rasioprime priorum A.
ad prima pofteriorss D. quams
Jecunde B.ad fecundam E. &
bacB. adE. maior, gnam ter-
. #ie C. adterndF. ¢ fic dein-

“ ceps : babebunt omnes priores
fimul ABC. ad omnes poftes
“riores fimul DEF. maioré ra--

. tione, qud omnespriores BCo
( rtligaprima A. adomnes po=
« fleriores, EF. relitta quogme
, - prima D. minor€ auté, gquam

- primapriorum A. ad primans
pofieriorii F. maioré demigue
etid gui Glima priovum. C,
ad virimam pofteriorum F.
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ELEMENTVM VL
DEFINITIONES.
A 1. Simsiles
/\ - D figure rettili-
, uta funty qud.
B CE F & augulos fin-
gulos fingulis egauales habest,
atgue etiam [arera 5 que cirs
. cum angslds aquales firoper
iumalu. o v

"

DVas ¢onditiones . requirity |
L/ 1o, vtanguli fint ¢quales fin-
li fingulis, vehic A.& D. B. &

. C. &F. 2% vt latera citca 2=
qualesangulosfinr propartiond-
lia, hog eltita e babeac EA,ad
AC, vt ED, ad DF- quod fi ha-
, , rastt
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Liber [ exts. 257
. rum altera defit, non dicentur fi-
! miles. Sic quadratum & a'tera
parte longius non funt ﬁmllcs

) figurz, 8

D__cw 2 Recproce
autem  fignre -\
[ fints caminv- '
_ ELJF trague fignra, ‘
] * antecedentes
(g‘ conﬁqaenm ﬂmmm
yermini fucrint. x

HOc patct maxime in paral-
lelogrammis & criangulis:

nam fiqua ratione ABeft ad BG.

in cadem fit BE, ad BC. eruntre-
. ciprocz figare. nam in vtroque
elt antecedens & confequeas di-
Ny :r[arum rationum.



Lu8  Ebm. Esclidis
: 3. Sesundum extremar
, ‘2 tr medsam nm'on:m . r:
- Al 8aAB. felacffe dicisur,
cum vt tota AB. ad maias
) ~ fegmentum AC. itamains AC.qd
winus CB. (& habuerit. C
Ob miram {ui yeilicatem , hze
proportio , divina communirer
eppellamur, '
‘ 4. Altisudo cuinf-.
que figura, eff lines
perpendicularis AD.
& vertice a4 bafirs
deduila. '

"DCHr

Cum.vt 2it Ptol.lib.de Anal.men.
fura cutufque 61 debeat eflc ftara,
. merito Euclides 3 perpendiculari
- altitndinem petit cuinfuis figurz:fo-

o 1a enim perpendicularis eft flate &
verte longitadinis : hasc vero aldi-
tudinem 1ib. 1 vocauit offg in'iif-
dem parallelis, . e

)
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Liber fexts. 2 5,I

§. Ratio ex rationibus componi
dicitur, chm vationum guantita-
sas, inter fe multiplicata, aliguam
effeserint rationem, L

Quod Euclides vocat quantitates
xatlonum, folent Geometrz vocare
Denominatorem. Numerus eniin eft
Aquo petitur_nomen propottieniss’

Tfic 4. et denominator rationis qua-

I

draplz: ;. tripke. Ratio igitar ex ra-
tionibus componi dicisuts quando

- harumi denominateres feu quanti-

tates rationuminter {e malniplicame
pliquam aliam rationem fecering,
Sic ex rarienc dupla & tripla com«
1,onitur foxtupla, qumelt ratio ex ra-

ionibus : nam fex componitur ex
denominatote duple 2. & triple 3.
Inter{s enith ‘multiplicatifaciunt 6.
denothihaterom tatioflis fextuple
compefica,
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tée. _.“Ilm.}u}lidi: )
PROPOSITIO 1.

. . ~ Y
ot o G A DH Triangs. .

- Is ABC.
, DEF. ¢ .
; .\ parallelo-
T BECEFL fromme

4.4 cG DF. quorum * sadem fueriz
" terfe, vsbafes BC. EF.

_. altitudo GH. BF. ita e habentin. 1

Deft, eam inter {c habent ra-
tioné quam bafes. Prob. Tria-
adef. 4 gula ciuldem alicudinis 2 polliic
36 Inter parallelas conftitui: b tune
aytem quz @qualetn habebunt
balim, erunt 2qualia, quz maio.
fem maiora,, quz minorem mi=
nora. ldemqueceft de zquemul-
€ 135 eiplicibus. rgo abfoluté trians
gula (= habeat vt bafes, fimiliter-
ue parallelogramma; cum fing
4341, dupla 4 criangulorum. v

NN

‘



-

 Libérfoumms, 261
PROPOSITIO IL
_A Siaderiangnli ABC.
e Iatus vnum CB ps- 1 ¢

rallels Aucarny ED.

hac  proportionaliser

C B Lrbitiphm trianguli
lateya AC. AB.E: [ evianguli la-
seva,proporsionaliser felta fint,re-

- étn DE. per fectiones duFa , evit
paralicls ad” religuum ipfins
trianguli latus CB. . ‘
P&ob.Du&is duabus reQisEBD 8 37,13

C.aerunt triangula EDGC¥VS,
fuper cidem bafim ED, & intercafl Dfe~
dem parallelas ED.CB.¢qualia. b Er-
g0 VE AED.ad ECD. ita AE. ad EC. y
¢ ( funtenim incadem altitudine)& € df4
vt ADE.ad DBE, ita AD. ad DB, d er- 475

_~govt.AE.ad EC. itz AD.ad DB.Po-
nantur vero latera AC. AB, propor-
tionaliter fc&a in ED. cum AED. ad
DEC. eandem habere rationem, qui
ad EDB. ( nam eft vt AE. ad EC. (ié
» . AD.ad DR. cum triangula fint eitf-
" -'demalticadinis ) erunt DEC. EDB, € 9.5
zqualia, 82 quia funt in eadem ba- £ 394
fiferuncinter parallclas. - :
b T i
7
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26y Rlem.Buckdic .
PROPGSITIO ITI

L Sitrianguli ABC."
A apgulns A. bifas
/ caRs ante, o

. B DC limrdd AD. fo-
cet ¢ bafim BC. bafis [ 4 _
BD. DC. cander habebunt raties
nem,quam reliqua triangnli lnte-
ra b A.AC. ¢&& fi bafis fagmenta
BD DC. eanderm habeant ratio-

< pem, quam religua trianguli ln-
sers BA. AC. ndla AD. gve @

_wertice A. adfeiomem D. produ-
citur, bifaridm fecat trianguliip-
Jins angulum A.

‘ Thg ”/’ ri:‘mﬁfc&mﬁt.-fo- "
‘

~ Rob. Ad pun&umB. s agasur |
b ord Ps E.iph DA, parallels, cnsiCA.
_as.1. produta ¥ occutrat in E. cunc
§219.5. crit EBA. c Zqualis alterno BAD.
. & E. externo DAC. ergo cum
Soguli BAD. CAD. xqualespo+

v
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 Liber faxius, 243
pantur, erunt anguli EBA, &E.
" zquales,& reétz BA.AE. 4 zqua-
les. Ergo cum in triangulo EBG.
" re@x DA.BE. parallelx fint, wt_ ¢
" EA.hoceft BA.ad AC.¢ita BD.
. adDC. Sitrurfus ve BA, ad AC, ¢%€
, fic BD.ad DQ. vt autem BD, ad
DC.itafeft EA. ad AC,2 Ergo g ,¢
veBA ad AC.itaEA ad AChz- g 1i'
quales ergoBA. EA. X i anguli he. 5
ABE. & E. Cum ergo ABE.al. 151
terno BAD. zqualis fit & E. ex-
. terno DAC. erunt anguli BAD.
DAC. zquales.

t

d 6,14

S
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264 Elem. Euclidis ‘
* PROPOSITIO TIV. |
s - E.  HEquiangule

N rums sriangulorii
ACB. DBE. pre-
c B.E portionalia funt
laters (hoceft vt AC. 2d CB. ita
DB. ad BE. ) guacirca aquales .
" angulos.C. 6 B. ¢ bomaloga funt
{atera BA ED, gunequalibns an-
gulis C. ¢ B. [ubrendunsus.
Rob.. Sic.in direGum ftatuere<
‘I @as CB.BE. vt angulus extern,
s 28,1 DBE.intemo C.Gtzqualis: tunc DB.
& AC. 2 erunt parallelz:fimiliterque
-ED. BA. eum anguli E. & ABC. {int
- zquales, Etquia anguli ACB. ABC
b1g.1. hoc b ¢t DEB. minores funt ¢ duo-
€ 17. 1 busre&is, fi producantur ED.CA.
d Ax, conuenient 4 puta in F. ¢ Eritque
1, DA parallelogrammum. Cum igi-
€ 34.1. turin triangulo FCE, re&z DB. FC.
£ 2.6 fintparallels, feritve ED.ad DF.hoe
’ eft BA,ita EB.ad BC. Cumque BA.
EF. fint item parallele,.crit CB. ad
BE. vi CA.ad AF.hoc et BD, & vt
’ AB. ad BE.ita ¥D, hoc cft AB. ad

PRO-

| |

N - - ” R ~ N




‘ Liber fersuns”  -aey -
PROPOSITIO V.
D‘ . Y} i}m trid-
A guls ABC. Th§ ]

E F DEF latera
~ AB.BC. pro-

B CaG portionalia
S ( ipfis DE,
EF ) babusrint, erunt aquiangu=
&, eofdemque angules, DA.EB.
CE. babebunt aquales, quibus ko

~ mologalatera fubrenduniur.

Pkbb. Super refta EF.ad punéum

E.aponatur angulus FEG. an-
ulo B. zqualis & ad F. alius ipfi C.
confequenter reliquus G. reliqud

A% zqualis, ﬁ'cquc fisnt teiangula

)\‘BC.‘EFG.a uiangula ; Tunc circd

xquales angulos A. & G.< erunt pro- .

portionalia latera AB.ad AC.vt GE. ¢4 é

2d GF. & AB.ad BC. vt GE.adEF, ~ 7 "

& AC.ad CB. vt GF. ad FE:fcd trid: _

Flli_ DEF. Iatera in ¢adem ratione 4 5 ¢

fupponuntur, zqualed érgo eritDE ¢ g,

1ph EG.& DF. ipfi FG. & triangula £ 44 1

DEF, zguiangulum ipfi ABC, ) ‘

: Z

4 .1
!

B3a.x
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266 Elim Eq:liiii"
PROPOSITIO VL

~ Sidwotriangs.
A J
/\,,é . 1a ABC. DEF.
L\ - upum  habeant
B C G equalem angu-.
lum A.D. & latera civea eum
proportionalia (vt BA.ad AC ita
ED.ad DF.) erun: aquiangula,
angulofgne habebiis aquales BE.
CY. quibus bomologa latera Ba.
ED. AC. DF. (ubtanduntur.

- Pkob. Ad re@am EF. sngulos
24.6.

1.

FEG.EFG. fac zquales ipfis BC.
erit & G. 2qualis'A. quia ergo ¢qui-
angula funt ABC. GEF. 2 crunt vt
AB.ad AC.ita GE. ad GF. propos-
tionalia: fed funt etiam proportio-

#*9-5. nalia AB. AC. & DE. DE.® funter-

c8.s
‘d Ax.t

go latera DE. DF.jplis GE. GF. &-

qualia. Cumqu. bafis EF. ficcommu-

ws, miangula DEF. EFG. ¢ zquian-
gula funt: d €rgo ctiam xquiangula
ABC.DEF.




: Liber fextus 169
PROPOSITIO VII, -

o D . 8i dus

] 4 trianguli CT
G /\ e T

B 5. vnum an-

B CE F 2ulum AL
ni angulo D, aqualem , circuns
autem , alteros angulos C.F. la~
tera proportionalia habsant (Ve
AC.3d CB.itaDF. ad FE.) reli-
queram vero B.E. fimul wirain-
que, aut minovem aut non mine-
rem, rells: aguiangula eynnttrid-
g#lo, & agnaleshabebunt angulos
ACB.DFE. circum quos (unt pro~
porsionalia latera, Bequgulos B.
& E. zquales. .
PROb‘. Sit enim B. & E. minor

reQo, tunc fi 2aguli ACB. &
. F.nonfunt 2quales, fir ACB.ma-:
ior quam F fiarque ipfi F. zqua-
lis ACG. cum igitut angulus A.

angulo D.ponatar zqualis 2 erit g5

& reliquus AGC. reliquo E. -
-qualis, ideoque triangula AGC,
- 2 L
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168 . Elem Euclidis
D DEF. el-‘
: : uiangula
bas \ ::]n'il:. ngr- ‘
y ; > govt AC,
o B~ CE"F LiCG.ina
K erit DF, ad FE, fed vt PF, ad
. e 1.5 FE.ita ponitur AC. ad CB, vt
d 9.5, cigitur AC,2dCG,itaAC,adCB;
¢ 51 Acproptercad mquales CG,CB,
&« anguli CBG, CGB, acqualcs.
Cum igftur angulus B, fit te&to .
f 131 minor, erit & CGB,minotredto,
& ei deinceps AGC, f maior re-
~ &o. Eft autem oftenfus angulus
AGC, angulo E; aequalis. Maior
igitur eft -re€to angulus E, qui
. -spinof ponebatur. ~
gsft . 1d firangulus B,& E reCtonon
minor,probabitur vt prius re&tas
€B,CG, cffe acquales, & & confes
; quenter dngulos CBG,CGB, cffe
acquales, & non minorés duobus
- zedtis,? quod eft ablurdum. Non
. ergo inzquales sdtanguli ACB,
\ - 333 g F,fed aequales, & confequen-
oo terreliqui anguli B, & E, 1 gqua=
les,quod czat probandum,

h”’
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Liber‘fu,:m;. , 269
+ PROPOSITIO .VIIL.

SR, Siimsrangulore
P &angulo BAC, ab 1,8
: . ‘:f“b vello A. d:”
g . bafim BC. perpendi-
i B D C culaeris AD. daifs
i fit 2 que ad peypendicularem triongula
t ADC.ADB. tum iositriangula ABC.
sumipfa ADC, ABD intet fe juns fimi=
T gia.
. Rob. In triangnlis ABC. BAD.
ey anguli BAC,'ADB. el funt &
angulus 8. communis: erga 2reliqui
ACB.BAD. zquales: ergo triangula 232.%
ABC.ADB.b fimilia. Nonaliter ov b
ftendetur ADC.fimile ABC.&ADC. 2 '
triangulo ADB. Def.
‘. (Corall. 1. Perpendicularix ab angmlo
~ velko in bafim, eft media proportiomalis
inter duobafis fegmema.
«Nam vt BD, ad DA.ita DA. ad ¢, ¢ -
DC. quod cft re@am DA. effe me-
diam proportionalem inter bafis
partes BD.DC. ‘
Coral’. 2. Hinc etiam patetvirum-
libet laterum angulum re@um am-
bientium, medium proportionale
inter totam bafim & illud fegmen-
tum bafis quod ¢i lateri adiaget,
. LS 2T

T, SR e e v e A C .
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170 Elem, Buclidis

. PROPOSITIO IX.

. _ F ¥ A data v:e-;
\ ) 2) &ﬂ APr M- X
' . P(rltl pd’- ;
G # puta tet- |
- tiam AG. auferse, ,

Pkax. Ex A, ducatur re&a AC,
vecunque faciens angutum , & ‘
£xA C,fumatur quauis pars, pu
AD, ac duraliz addantur gqua- \
JesDE, EF.ivngatur FB,cuiex .
D. parallela fiat DG, critque a~
" . blata AG, pats tertiaipfius AR,
Prob. intriangulo AFB, laceri
a 1.6, BF,panalicla cftlineaGD. > ergo .
b 18.5 crit vt ¥D, ad DA, itaBG, ad -
GA, &® componendo viFA, ad
DA, ita BA,ad GA. Eft autem
AD pars tertia ipfius AF. Erga
AG, crit parsterciaipfius AB.

(!
¢
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Liberfectus. a7

PROPOSITIO X:

Datam reltams Brobal

E € infellam AB. f-’
b { —\H milster fcare, vt

5 data alteva reta
AVEE AC. fiita fuerie
mD. &E. .
I)Rax. iungantax datelinezin

A, conne&antur reéta BC, &
exD, & E, agantur DF ,EG, ipfi

"- CB,paralicle, & fa@um eft quod

petitur. ,
" Prob: Intriangulo ABC,duélz X
funt DF,EF,parallclz lateri BC. 4 , ¢
aergoviAD,ad DE,ita AF,ad .
FG:Proportionales ergo sdtpar-
tes AF, FG, partibus AD, DE.
Yam fi ducatur DH, parallela ipf
AB,erit vi DE, ad EC, ita DI, ad
IH, bhoceft FG, ad GB, quare b i4-t
proportionales funt partes FG;
_GB, partibus DE,EC,
%, iiij
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272 Elem. Euclidis

PROPOSITIO XI1.

IR Datis duabus re-

' &is AB. AC. ter-

tiam propartiom-,g

A B © lem CE.inuenire.

Rax. Ex datis AB,AG, fac

angulom CAB:iunge veram-

-queredta CB, produclatera AB,

AC, fimeipfi AC, zqualém BD,

duc DE, ipfi BC, parallelam Rea
&a CE, eric terriaproportionalis ;
quafica. ' . 1
_ Prob. Re@tz BC,DE, funt pa. |
s 26 yallelz: sergove e habet AB,ad :

b7 BD, ita ‘AC, ad CE. Eft autem
7' BD,ipll AC, equalis : bergave |
fehabet AB,ad AC,itaBD. hoe |
ft AC, ad CE, quod eft CE, ter- |
glamefe pgogorgiqna{cqg.




_Ebefﬁxmx. B V7

- PROPOSITIO XII.
o Tribus datis re~

Gis /A_B. BC.AD.

Aw¢c  walem DE, inue-
nire.

Ray. Ex datis,duas AC,BC,
in directum colleca, exreli-
qua AD, & torali AC, fuc angue
Jum DAC, iunge re@aBD, & fag

ipfi parallelam CE, quarta DE,

proportionaliserit,

./'

quartamproportio- T4,

2 Prob.CE,BD, funt parallele: -

AD, ad DE. ErgoDE, quarta eft
‘proportionalis, '

'

et - - P

. e
AR TT——" v- . L g e

ergo ve (e habet AB,ad BC,ita ® 24



Fréb, 5 —P  yesdis AB. BC.
é?_:| § mediam propor-
L B C tipnalem BD,

|

!

T ave ' Elem.Eudio\i;‘ )

PROPOSITIO XIII,
" . Datis duabsus

inuenire.

PRax. Colloca in dire&um

AB, BC, fuper AC, duc femi- . |

circulum ADC. In B, cxcita per-

pendiculatem BD, ad fe@ionem

femicircali, illa erit quafita,

Prob. Duéis re@is AD,CD, ’

acricangulus ADC, in femicira

8 3.3

*? culo re@tus, & avertice D,ad ba.
- fim AC, du@a perpendicularis

b 8.¢. DB. facit b ergo duo triangula

aquiangula:c.crgoproportionas .

'€ 4.6 lia: ergoveAB, ad BD,ita BD,

ad BC. eft crgo BD. media pro-
portionalis inter AB/BC.
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PROPOSITIO XIV.

D . c "uZEqgualinm AB,
[ BE, (& vrum A Th,s'
B C,u2i EBG, a-
qualem babentiii -
angslum ,paral-
lelog rammeorum,veciproca funt la-
sera AB, BG,EB,BC,qu& circumm
. e9%ales angulos : & quorum pa-
. rallelogrammorum, wnum angu- -
© dum vni angulo , aqunlem baben.
. tium , reciproca funt latera, que
- circum aquales angulos, illa funt
| aqualia.
Rob.lungantur parallelogram-
Pma adangulum = ualazt B. ita L
" vt AB &BG.iaccant in dire@im 2 ia: 3 4.
i cebunt & reliquz EB.BC. perficiatur 8815 ¢
;  parallelogrammum BH :ergo vt 1B, ® 7.§
2d BH. jtab erit BD, ad BH. fed ve € 1 €
FB.itac et EB.3d BC. & vt DB, ad
. BH.ita AB.ad BG.igitur vt EB. ad R
. BC.aitacft AB. ad BG. d 1§
. Prob. 3. pars. Ex hypoth, EB.ad o
BC.cft vt AB,adBG:crgoc BB, ad ¢ 1.6 ~
BH, eft vt DB. ad BH. f ergo paral- f 9.7.
, Iclogramma zqualia funt.

B . L U UU U

.

o T
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PROPOSITIO XV.

' : A n
: Tou o, / _>_f B\
[ X
, C ) E

ium A
BC. DBE, &
onum B. vmi
B.equalen ba-
bemtium,angs-
kam sriangulos

rum, veciproca fumt lasery vt AB.ad BE,

. ita DB. ad BC. g¥« circiam equales an-
g s gulor B. & qusrum triangulorsm, vmim
anguilum wni, equalem habentyum , veci~

T proc [wnt Latera,que circum aquales an-

gulos, illa fune aqualia.

‘

Rob. Sic junge triangula ad an-
gulum zqualem B, vt AB. BE.la-

e 7 ¢. ceant in dire&um,dudta CE. 2 eritvt
S ABG.ad BCE.ita DBE. ad BCE. f{ed

“p 16 VEABC.ad BCE. ita AB. 2d BE. & vt

.‘ ) DBE ad BCE. ita BD.

ad BC. pari-

- terque demonftratur ABC.DBE. effe
' zqualia, fi fitvt AB.3d BE.ita DB.ad
BC,Nam cum ponathir vt AB. ad BE.

jta DB. ad BC. & vt AB. ad BE. ifa

triangulym ABC. ad BCE. & vt DB.

' ’ ad B@. jta DBE.ad BCE, eritvt ABC,
. ; - @d BCE;ita DBE.ad BCE.erga trian-
. \ ¢ 9.5 gula ABC,DBE. ¢ {yntgqualia. ~-
f‘ ’
D



© Liber fexsus. 273 |
PROPOSITIO XVL

; Siquatuer velta _ -, |
A _BA =B A 1-?1! B, propor- That
E:rg rc tionales fuerine:
‘5-5,;‘ e 9404,  fubextremis
o AB, BC, compre-
benditur veitangulum A€, aqua-
. leeft ei, quod fub medijs EF,FG;
" gomprebenditur, reitangulo EG,
" Etfi-fub extremis AB,BC, com-
prebenfum veitanguium AC, a-
quale fuerit ei quod fub mediis :
FG, EF, continetur reitangulo
EG, ille guaiuor reite proportio-
pales funs. , o
PRob’.rZ pars Anguli re@i B, -
& L,siic gquales,& v fe habet
- AB,adIG;ira EL,ad BC.ergola-
' tera circa zquales'angulos B, &
L, siit reciproca,s ergo parallelo- 5';, ¢

gramma AC,EC,fut?t zqualia.,-

Prob 2, Equabiasitre&tagula A,
G,EG, & habécangulos zquales;
nemperectos B,& L. ergo blatera b 14:6
cira hos angulos eriitxeciproca,
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PROPOSITIO XVII,
i AFElBA . B Sitresretls
| AFB, fint
o2 ' lCD EF g proponimjt;-
. ‘ i (' “

F - des: quod fub
G extremis A

B, BC; com-
prebenditur reangrlum AC, i-
vquale oft ci, quod & media,F,def-

cribitur quadrato EG. Et fi [ub
extremis AB,AC, comprehenfum

vectangulum A C, agquale fitei

qued a media F, Aefcribitur gua-.

Avato EG,illatres reéfa proportie-
naleserunt. ‘

Rob. 1a. pars, Sumerefam EF,
qualem ipi EG. crunt quatdor

refte AFEB. proportionales, eritque
quadratum EG. comprehenfum {ub

mediis G EF. 2 ergo re@angulum

a 1€.6 AC.zquale erit quadrato. .
. Prob.i. Quadratum EG.mediz EF.

( vocemus parallelogrammum) re-
&angule AC. fub externis AB. BC,
zquale ponitur , & habentangulos
2quales:ergo latera ve proxime dixi,

¢irca hos angulos cruat reciproca.

-~

- M o
e R i N
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PROPOSITIO X VIIIL

I . Super data .
Ere&a AB. Prob. 6

Ha dato refti-
A—B € P lines CDE
, FG. fimile,

' fimilitergne " pofitwm  rellili-
, {mma ABHIK. deferibere.

Atwm re&ilinéum refolue in
triangula,duis reftis puta C¥.

* DF. Adpun&um A.a flat angulus 3 22.1.
IAB, zqualis ipfi FCD. & ipfi FDC.

zqualis IBA. & b confequenter re- b b1

liquus reliquo : R quiangula ergo

erunt triangula FCD.IAB & fimiha

¢ & vt €F. ad Al ita €D.ad AB. Ad € 4.¢

1e&am Al fac fimiliter triangulum

1R A, zquiangulum triangulo FGC.

& quia anguli BAI IAK. zquales .

funt angulis DCF. FCG. rtotales

KAB. GCD. zquales erunt, & latera
roportionalia. Idemque repeten-
um’, donec omnid triangula codem

ordine quo iacent abfoluantur,, fic-

que totum re@ilincum toti reili- d 1.

neo 4 fimile erit, X fuper datam AB. Def.

fimiliter defesipruin, .

\
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280 Elem, Euclidi N
PROPOSITIO - XIX,
A Similia
‘ %—- triangula
$h.1. 2& P ABC. D
, EF.interfe
BQGQ CE F 7
) o Jont in dn~
plicata ratione lateram ho~.
mologorsm.,

P S

Vando triangula funt a-
N qualia,hioc eft quando BC; -
EF, gcc nontertia proportionalis
" BG,funt zqualcs, res eft manife-
fta.

aando vero latera BC, EF; .
funt ingqualia,demon@ratur,hoc
modo. Sit BC, latus, latere EF;

- maius,&ex BC,abfcihdatur 2 rea ’
¢tis BC, EF, tertia propertionalis:
& 11, 6 BG, ducaturquetedta AG. Quia-
! igiturangulus B,eft xqualis E,&
- propter fimilirndinem triangulo -

© 7 iurit;vt AB,ad BC, ita DE,ad EF;’
’ &

'

.
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& permurando vt AB ad DE, ira
BC, ad EF, hoc et EF, ad BG,

_ eruntcircaangulos xqualesBE, -
latera reciprocé proportionalia,
Quare per 14. triangnla ABC,
DEF, ecrunt zqualia; & per 7.
quinti vt triangulum ABC, ad
ABG, ita erit idem triangulum

. ABC, ad DEF, vt aniem ABC,

* ad ABG,Hacftperr. huius BC,

. ad BG. Ergo ABC,ad DEF, crie _

wt BC, ad BG. '
Corollariums. Sitreslines fue-

ving proportionales, vtprima ad -

" _tertiam,fta triangnlum fuper pri-

mam ad-fimile srianguium [uper

Secundam. ’
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| - PROPOSITIO XX. -

. Similin poliga-

1
Tha4 YE na in  fimilin
: ) [v triangula  dini-
€7 dunminr, & nu-

A meroaqualin, n
totishomologa: ¢ polygona dupli-
catam habent eam inter [¢ ratio-
nem , quam latus homologum ad
bomologum latus. oy

. Slnt polygona fimilia A BHIK.
a CDEFG. habentia angulos zqua«

" les K.G.Itemque I.F. & fic deinceps,
&clatera proportionalia circa angy-
los zquales, pura vt AB, ad BH. ita
CD. ad DE. &c. . L

Dico 10, jlla dinidi in triangula fi-
milia & numero zqualia. Prob. ab
angulis L& F. duc reftas ad angulos
pro_ﬁzos AB. CD. diuifa eruntilia’

olygona in tridgula numero ¢qua-
ia. Quod eriam in fimilia.

Prab. AnguliK.& G.funt zquales,
& circaipfos latgra fant %:aporgio-'

: nalia. 2 ergo zquiangula {unt tman-

b 6.4 gulalKAFGC!: ergofimilia, Eadem

" gatione erumt fimiha triangula THB,
FED. Et cquiaght v¢ 1B, ad BH. itd
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FD.ad DE. vejutem HB. 2d BA. it2
ED. ponitur ad D€, ¢ eritexzquovt
IB. 4d BA. ita FD,ad DC.& quoniam
angulus HBA. 1pfi EDC. eft zqualis,
& ablatus HBI. ablazo EDF. erunt

€ 228§

xeliqui IBA. FDC,zquales, d Ergo dl 6.6.
a s

triangula 1BA. FDC. zquiangul
erunt & fimilia, cademque ratio de

" omnibus.

Dico 2, qued ficut vhum triangu-
Jum ad triangulum fibi refpondens
alterius polygoni: ita eflc polygona
totainter fe.

Prob. Quiaomnia triangula funt

fimilia, fingulz fingulis: ergofuntin e vy ¢
duplicata ratione lagerum o.molo- £ 1.
gorum;cumque fingula fingulis pro- .

bata fint proportionalia , fic vt in
triangulo vnius fint omnia antece-
dentia,in alio confequentia propor.
tionum , f vt vnum antecedens cft
ad voun confequens_ita omnia ad
omnia. Eft ergo polygonum ad pa-
Iygonum vt criangulum ad griangu-
MAn:ergo catriangula funt totis ho-
mologa , & quia triangula funt in
‘duplicata ratione larerum homolo-
gorum ,erunt & polygona in cadem
ratione duplicata laterum homolo-
gumputa AB.CD. =
: Ay
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L

PROPOSITIO XXL

‘Tb.:; .
- 4t es-

5” dews veltilia

\ neo GHIL.
B CRIEF ot fimilia |
"ABG.DEF. ¢ inter f¢funs’

_ [fimilia. ‘

PRob. Anguli A, & D. ponup- -
tur zquales vni G: ergo & in-:
ter fe, codemque modo fingali
® 1.8 fingulis: 2 latera ctiam circa cos !
" ponuntur proportionalia,quiala-; -
teribus einfdem tertii funt pro-
" portionalia: ergo cum habeant
g angulos zquales & latera cirea .
D:jft ;os proportionalia, b funs - -
“0e lia. '

N
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" PROFOSITIO XXIL

- Q Siquatnor
P M LN relde A B,

-y D oL CD.EF.GH.
0portions ~

ZX@D fofurmt
- Crab e re-

A BC DRSS &itineafimi-

bia pmiliterque deferipss ABI. CDK. &
MF. NH. proporsionalia erunt. €t fi &
rel¥is Liness, fimslia, fimiliserque defcripta
rec¥ilimea proportionalia fuerims, spfa ve~
&L e preportionalss eruns. N
Pm,bd Symatur ipfarum AB, &

CD. tertia proportienalis P. &

. iplgram 8 F.& GH.rerria Q_b eritvt

Th.a6

2 1.6
bl’.‘.

AB, ad P, ita_sriangulum 1AB. ad

triagulum KCD. id eft in ratione du-

plicara,& vt EF.ad Q_ita MF.ad NH.

fed vt AB.ad €D.ita £F, ad GH, &

g0 vt ABL.ad CDK. ita MF. ad NH.
Hvero fifigurz proportionales & fi-
miles fimiliterque pofitz fint, & re-~
&¢ fuper quas pofitz funt,propor
tionales eriit:nam ratio vnius figura

adalterame eft retzad re@i dupli- ers. o

- eata: fergo ratio laterfi eadem erit,

népe vt AB.adCD.its EF.ad GH., er
go illard latera propertionalia funt.
Aa iij

© vtCD.ad P.ita GH.ad q. ¢Exgeex ¢ 22,54
Zquo vt AB.ad P.ita EF. ad Q.der 1.4,

20.6
€7.5

’
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286 Elems. Euclidis i
PROPOSITIO XXIIIL
r. D X  «Eguian-
T617. B @ gnlaC.pa-
rallelogri-
Fma AC.C
\ F. inter f¢
rationem habent eam y que ex
lateribus componitnwBC, 4d
CG. ¢ EC. 4dCD.

Int parallelogrima AC.CF.
\ hahentia angulos ad C.zqua. |
K a por lesi&ira difpofita v¢ DC.ipfi CE..
’ sonuer. & BG.ipfi CG. 2iaccant in dire.
fum,;. &um , compleaturque parallelo.

& grammum CH. , Cumergo fitve

e né AG ad CH.itaBC.ad CGQ. & vt

€ 4fs CH:ad CF.itaDC, ad CE ratio

" enim AC.ad CF. ¢ componitir ex
intermediis AC. ad CH. & CH.
ad CF: componetur quoque eadé
ratio AC, ad CF, cx rationibus

" BC, ad CG, & DC, ad CE, quz
~ Mlisintermediis funt zquales,

i I

\
[l
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PROPOSITIO XXIV. '
o —_— . Inommipa.
K A ED uﬂclogmrfma :
5 DB. quacircs 7418
i " diemetrum t
G : AC. funrpz- ’
: — rallelogram-’
N : F C y, GE.FH.,
€ to1i DB. & inter [e fums frmilia.!
Arallelogrimum GE. habet an-
2 1 gulum A. communem cum toto:
. angulus externus AELzqualis eftin-
, terno ADC. émiliterq; angulus AG
4 . J.angulo ABC.& angulus EIG. an-
I gulo EFB. & angulus IFB. angulo
| FCH.ergo parallelogrammaGE.FH.
T & toti & inter (s funt zquiangula.
Quod autem latera circa zquales
angulos fint ctiam--proportionalia
funtzquiangula, fimiliterque trian-
gula AEL. ADC. erit b erge vt AB.
adBC.ita AG. ad GI. & vtBC.ad b 4.6
CA.ita GI ad 1A.item-ve CA. ad
CD.italA.adIE.< Ergo exzquove
BC.ad DC. ita ¢ft Gl. ad IE..ergo la- '
tera circa ‘zquales angulés BCD,
GIE.{unt proportienalia. ldemque
demonftrabitur de lateribus circa
alios angulos, &de parallelogram.
mo FH. ergo fimilia, ’

e A
'} fic probo. . Triangula AGL ABC. ¥ 98¢
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PROPOSITIO XXV.

v - Dato reftili

by, . CA) Gzl neo A fimile,fie
c  militerque po-

@ fiuum, ¢ alteri

F EHIK dato B. aquale
L. conftiinere. .
Rax. Ad dati re&ilinei A. latus
CD. ; fiat re&angulum CE.zqua-
le ipfi A. Producatur CD. verfus G-
a 4s.1. fuper DE.in angulo EDG. flatrc&tie
' gulum DH! bzquale ipfi B: ¢ fiatin-
ter CD. DG. media proportionalis
IK, fuper quam flatd reétilincum L,
fimile ipfi A. fimiliterque pofitum
cr.g Sritque re@ilineum L. zquale dato
d 13 ¢ B. & fimileipfi A.
¢ 136 prob. Rettz CD. IK DG.< funt
conft roportionales: f ergo erit vt prima
f,x 'é‘ D.ad tervam DG. ita re&tilineum
109‘6 fuper primam, id eft A, ad re&ilinei
i ; fuper fecundam,'d et L, fed vt CD..
‘g_. I-%. 2d DG! g1t parallelogrammum CE.

H ‘915 5 hoceftA.adDH:hoc et B, h ergo

b 441

erit vt A.ad B.ita A.ad L.iIdeoque !
zedtilinca B.& L. crunt zqualia.
PRO-}
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PROPOSITIO XXVIL
B_ c  Sidparal- The.
\ 1e/cgm’mo Bl
E () BD.P?Y%!-
lelograms
ATIG  DEG.ablss
‘tum fit, ¢ fimile toti, ¢ fimi-
liter pofitum, communcm cum
¢0 habens :mgulumEA C,'-'P;ft'
circa eandem cumtoto diames

tram AG. confiffet.

SI neges: firalia AHC. Agatur
ex H.re@ta HL parallela FG.
tunc parallclogramma BD.EL
eircaeandem diametrum AHC.
acruat fimilia:® quare eriz ve BA, 614.6.
ad AD. itaEA.ad AL Scd vt BA. 61 &f
ad AD. itacfEA. ad AG.cdm B &
D. EG. ponantur (imilia.c Igicur cxs. 5.
ericvet EA.ad AL ita EA.ad AG. ¢ 2. 5+
4 Ac proprerea aquales AL AG. -
pars & totum, '

Bb

e W T

e -

RPN
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290 Euclidis
PROPOSITIO XXVII

Thes. Omuinm paral,
H D Ielogmmrfomm
Jecundum ean-
dem rectam ap-

F L G |L plicatorum defi-
v} cientiumque fi-

/ A C K B guris parallelo-
' grammis fimili-
bus 5 fimiliter-
E 'que pofitiss ei
guod a dimidia
: : deferibituryma-
. AKC Bximum eft,id
" s+ quod ad dimidiam applica-
tur pavallelogrammum fimile

exiftens dof &ui. - 7

VrER AG. femiffem totins

AB.applicatum ficparallelo-
grammum AD. ita via toto AE.

il
i
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deficiat paralleiogrammo CE,

'+ quod femper eft zquale & fi- ;

milc ipfi AD. Dcinde ad quoduis

sdiud fegmentum A K. fic appli-
catum aliud parallelogrammum

AG.itadeficiens, vt defeGusfic

parallelogrammum KI fimileip-

fi CE.hoc eft circa communem

diametrum BGD. Dico AG. mi-

1 nus effe paialiclogrammo AD.

. Probatur.

' 1.Quando punétum K. cft inter
C & B.ific parallelogramm@LH.
quod eft 2 2qualc ipli LE. maius 436. 1,
«ft quam GC. quia LE. maius eft & 43-%
quam GE. & GE. GC, funtb z.

+ qualia.Addito ergoLA, eric AD.
maius quam AG.

%ngo verd pun@um K. eftin-.
| ter A & Cuiic DF. DI.funt zqua-
. lia, quia stitfuper zqualesbafes;
& DI. DK. complementa , funt
zqualia: ergo & DF. DK funtg-
qualia, & GH.minus DX: adie-
&oque communi KH.totum AG.
minustoto AD.
Bb ij
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PROPOSITIO XXVIII.

P__< Addatam
Pesh.3, EAQ n refti AB.
N, T ~—rG dato recti-
MK i lineo C.ze-
A E on quale pa-
vallelogrammum Al applicas
ve:deficiens figura parallelo-
gramma ON.qgae fimilis fital-
geri parallelogrammo dato D.
. Oportet autem datum rettilineis
C. cui equale applicandum eft
Alnowmaiuseffé eo,qued ad
dimidiam AE. app'icarur, cis
fimiles fuerint defetus o e-
iusquod ad dimidiam appli-
catur, ¢ eiss cui fimile deef-
Jedebes.

#13.6. REC{:-\ AB.vtpriusbiffeca inE. -
fuper medid EB.faca parallelo-
. grammuin EG.fimilcipfi Difuniliter~
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que pofitum:&comple parallelogri-
mum BH. SEH. ipfiC. eft zquale,fa-
&um cft quod petitur:nam cft 2ppli-
catum ad AB.&deficit parallelogra-
moG. fimili ipiD. 1 EH.& ipliz-
qualeb EG.fitmatus qui C./ nd mi- 304,
nusefle son debet,cum EH.fite ma- 6,
ximii corii quz applicant poffunt ad
AB.)fiinqui fit maius,d reperea qui- 4 451
nitate exceflus, ¢ fac parallclogram. ausar-
mum PR.xzqaale exceflui, & fimile fi- #¢ qua-
militerque pofitum ipfi D, & paral. ¢Bjue.
Iclogrammo P R. aliud zquale fi- #25.6.
militer pofitum KL.¢ quod eric citca f44+ b
diametrum,ficque remancbit gnemd
LBK. zquale re&ilineo C.lam pro-
duis LI KI.eritparallelogrammum
Al.ad retam AB. applicatum & de-
ficiens parallclogrammo ON.¢fimili §24.6.
ipfiEG.hoceft ipfi D. Quod autem
Alfit zquale iph C.fic probo.Com :
plementa LN.KO. kfuntzqualia, er- # 43 %
go addito communi NO. ¢zit OG.x-
?uale ipfi EN. bhoc eft AK. Ergo
1 zquahbus AK.0G.addas commu-
ne KO.erit Al.zquale gnomonilBK., -
hoc eft re@ilinco C. vt probaui,
-

.

Bb iij




194 Euclidis
P'iiopos ITIO XXXIX.

km#. \ Ad ddt(l
Ef > D recta L A

M B. dato
Q.i:ﬁ,'jq;‘ rectili-
neo C.g- -
duale Para//e/ogummum .

. applicare, excedens vecti -
- datam AB.[fzura paral=
Lo Jelogramma PO. que fit
Sfimtlisdato alreri paralie= .
logrammo D.

SVpcr retam EB. mediam da-
fXB §. +Jte AB.fiar parallelograma
mum EC, fimile ipfi D. fimilitéra

que pofitum: rum reétilineo G.

R 25.6. & parallelogrammo EC.fiat b z<
v quale aliud parallelogrammum

: 'NM fimile '?ﬁD Jhabearque. 317..
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‘gulum EFC. communem paralle-
logrammo EC.Compleris parale
Iclogrammis QE. NB. PO. cum
NM. fit pofitum xqualeipfis E
C. & D ablato communi E C.
gnomen ERC.ipﬁ C. erit 2qua.
Iis. Evquia xqualia < funt QE. )y ¢ s6. 1
, B. & xqualia 4 NB. BM. fi loco d 43.1,
ipfius BM. fubftituatur zquale Q__
E. erit parallelogrammum AR.
zquale gnomoni ERC. ideoque
ctiamreilineo C. Quare ad re-
&tam AB. applicatum eft paral-
lelogrammum AR- zquale daro
re&ilinco €. cxcedens reGam A
B. figura parallclogramma PO,
quz fimilis eft dato parallelo.
grammo D, cuin fitcirca eandem
diametrum cum ipfo E C. quod
pofitum eft fimile ipi D, ~

\Bh iiij -

et s v e S
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PROPOSITIO XXX

Prob. B Propoﬁtam

1o S H_F r:{Zmuter- "

b g Minat A

A B.extrema
acmedia ratione fecare in

] |
1

11 2, Jviparyr AB. in H.itave

reGtangulum CH. fub tota

AB. & fegmenrto B H.fit zquale

quadrato A F. alterius fegmenti

AH. wunc enim tres reéta pro-

¥ 17.¢. portionales berunt; & ericvrto- |

ta BA. ad HA. ita AH. ad HB,

s3.4f. Ergo AB, fe&acft in H.* (ccun- [

dum extremam, & mediam ra- |
tioncm, '
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PROPOSITIO XXXI
In triangulo Thes,
G ¥ re Gangulo A *°
Y B C. figura
3¢ i guenisBD.de-
| ﬁ:n'pm 4BC.
E D [absedente ve-

Hum angulum BAC. eqnaliseft
figuris F A. AL qua priori slli fi-
miles ¢ fimiliter pofite & laserie
bus BA.CA.retum angulum con-
tinentibns defcribuntur.

OrvconaE figurzFA, AT BD!
ponuntur fmiles , ergo funt 4. @
in ealaterum homologorum du-
plicata ratione , in qua effent eo-
rumdem laterym quadrata. Ergo
cum quadrata BA.AC.? habeant b 45.r.
rationem ¢qualicatis cum tertio
. BC. habebunt & polygona FA.
Alrationem gqualitatis cum tet-
.fio BD.<crgo cidemcrunt zqua- ¢ 4.4,
ia,



198 Euclidis
"PROPOSITIO XXXII,
Yhee. A 'Si duo

el. ‘
, / D triangnla
AACAAE ABC.D

B CE. gue
duo latera AB, AC, duobus
lateribu; DC. DE. propor-
tionalia babeant > fecundum
Ynum angulum ACD. com-
L. pofira fﬂcrmt,ita vt bomolo-
ga corum latera AB. DC.
A C.DE. fint etiam parel-
lela s tum reliqua illoram
triangulorwm latera BC. C
E. inreétamlineam BE, col-
Jocasa reperientur .
Ros. ‘Latera homologa A B.
D C. A C. D E. ponuntur pa-

&.20.1. rallela,? ergo anguli alterni A.&
ACD. funs zquales & D. cidem
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ACDergo A. & D.zquales. Hos
equales angulos circunftant la-
tera propostionalia ex hypeoth.

b ergo triangula funt zquiangu- 6. 6. 6.
1a, habentque zquales angulos
B.& DCE. additis ergo zquali-
‘:S A. & ACD. erunt B. & A.
obus angulis DCE. ACD. hoe
&lt angulo ACE. zquales. Ergo
" addito communi ACB. erunt
tres anguli A B C. dygbus ACE.
A CB. xquales, « illTautemeres ¢33, o,
valent duos rectos, ergo & hi
duo.Ergo 4 BC.CE.ynam re@am 4141,
¢onflituunt: :



- Theo.
23,

.14,

$23.3.

300 Euclidis

PROPOSITIO XXXIIL

A In  aqualibes '

’ﬁ;") circalis DB. HF.
Y/ \\J¥ anguli A. E..
B H.g eandemn b2®

bent ratiomem

K cum ipfis periphe-

v risBC.FG.qni- -

: bus infiftant : fine
adcentra D. H. fine ad peri-
pherias A E. conflitnt: infi-
Srant : inﬁ;per vero ¢ felto-
res BDC. FHG. quippe qui
ad centra, infiftunt.

Ros. Du&is BC FG.ad
C.aapplica C I aqualem ip-
fiBC.&adG. & K. GK KL.
zquales fingulas ipfi FG. dudtis
ID. KH LH. fic dico, Re&la
BG. CL. ponuntur zquales,® ex-

- i




¢ Liber fextus. 361
‘go & arcus BC,CL.cergo & an- ¢ .4,
guli BDC. CDIL zquales. Idem- 3.
.que cft de-arcubns FG. GK. KL..

& angulis ad H. qui ipfis infi-
ftunt. Ergo quam multiplex eft
arcus BCI. ipfius BC. tam multi=
plex eric angulus BD L ipfive
BDC. & quam multiplex arcus
FGKL. ipfius FG. tam multiplex
erit aogulus FHL. ipiusFHG.
aergo fiarcus B CI. FGKL. fint d17.5;
zequales, erunt & anguli BDI.
FHL. zquales. Si eorum arcuum
‘wnus fit maior, maior crit & an-
gulus , fi minor, minor.© Ergo . 6.4cf,
cum zquemultiplicia vel vna cx- 5.
cedant, vel vna dchiciant, quae
erit ratio arcus BC. ad FG. ea-
dem eric anguliBDC.ad FHG.Et
quia anguliad D. & H.{unt fda. f1o.3.
pii angulorum ad A. & E.sca- £%- 5
demy erit ratio angulorum A &
E.qua D.ad H. & fic cadem an-
euli &. ad angulum E, quzarcus
8C.ad arcum FG.

Rusfus, in zqualibes fegmen:

',J' .
|7

e s o T P



R e e ks o

H
. 3 Euclid's .
A tisBC. C1 i fant |
L anguii BMC. CNI. |
h zquales erunt,cum !

L/ Ninfiltant zqual-bnsf‘i

e arcubus. BAC. 3
YR W AL crgo i fimilik
) funt fegméra BMC:"L

CNI & zquaha,cum |

F~=G fintfuper zquales B |
C.CLadditis ergo triangulis bD !
C.CD1.k qua aqualia funt, erunt

{c&ores BDC. CDI. aquales. Er- “

P - gotammultiplex eltfector DL

v fe&oris BDC. qui multiplex ar-

: cus BCI arcus BMC. Idem often-
detur de I'c{torc FHL. Ergo fi -
qualis fit arcus BCL. arcui FGL.,

. feftor quoque BDI: zqualis erit

. fectori FHL. fi deficiac, deficier,
fi excedar, excedet. Ergo qu eft

ratio arcus BC. ad arcum FG.ea-
demerit & (c&oris BDC. ad fe-

&orem FHG. quod erat prob..

ZausDeo,B.V. > S Ignatioa §
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