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plie avimi, corporifque 1ui dotes
- ( quas hoc loco commemorave P

. dor tunspon finit) Regi, regnigne

- Pmtipui: ordinibus gratiofum , &+
mabilem omnibus, ¢ guod his op-
tabiliuseft, Deoprapotensigratnm,
acceptismque reddunt. Parentives

0. tt80 quam fit obitricta nofiva
SOCIET A4S, quam is amabat v-

nice, quantum ipfi debeasr Pari-

fienfe Colleginm , quem Chriftia-
“nifsimus Rex Ludouicus, ¢ duobus

wnum effe infsic qui edidte fuode

Scholis noftris inflanrandis exe-
quendp pruﬂ}t, &c n0s Regia aue
thoritate, sn docendipoffe[sionem
longointeruallorecuperntnm mit-

zevet hacinguam ¢ alia multa,

i} grasi animi verbo dsclarare,

cim vg non pofsim. Tametfi quid
prinasim ordinem nofirum t40paa

venti Aebere pluvimum commemo-

rewm , quide patria uminer(a , de
Jumgnss € infimismeritus fit fus
fnzegritate,conffantia, rerum geré-

faxum [cieitia, g vfn,omui deniy



gue_ gamn wirtutum. 1l arum ti-
¥ Fiané coum propofueris,mm-
gntdnqmddam praftdre videor, fi f
| uatdin faciam, vt quipaternornms
onortm heveses, idem omnia how
norss ornamenta,fingularéque im-
Primis eius exga Ovdinem noftrum
-wniser[um benenolétiain, cmre-
ligna bereditate cernas. Hoc sia
bive £ optem Ffacit nonvulgare meii,
adcq, totius SOCIET ATIS fiu-
Aium ergate , 1Uuftrifsimimqne
Baionenfium Antistitem,fratrem
chavifsimum , non nobilifsima tua
Samilia mody , fed esiam Ecclefie
Gallmune decus ¢y ornamentum
cuius prudmnam, caterafque vir-
sutes Ponsificis santifacit Ludo-
uicus Rex Chriftianifsimus , vt
imistandum illum omnibus vegni
fui Prafulibus,admivandum mul-
tisiure promuncianeris : Vit fo-
re conﬁdam tuum iam magnum
#am bonis initiis merisum facis. -
I).b). addi&iffimus ,
. GEoRctys FOVRNIBMG.
aiy
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Ouis Autor buius libri ?
e\

O n vnius modé, fed.
plurimorum Homing

Gs vigiliis & indoftriz,

% quorum alij alis vie
xerc temporibus, debetur hic Li-
ber. De pofteritate bene meritus
Euclides, qui ea, fiue Theorema-
ta, fiue Problemata quz 2 maio-
ribusacceperat, autiora, & me-
liori digcffa ordine religuit. Tha-
. les Milefios, qui Princeps om-
nium Geometriamex Zgyptoin,
Grzciam tranftulit , demonftra-
vitangolum in femicirculo rec-
tum efle : Trianguli lolcelis an~
gulos ad bafim cffe zquales: &
alia nonnulla inuenit quz in pri-
mo, & tertio Elementorum Eu-
¢lidis legimus & admiramur.Py-

thagoras Samius, qui Mathema- .

sicz lodum primus aperuit, Om-

- njs srianguli dixic uesangulog



duobis rectis effe zquales: tans
tifque elatus eft l=titiis, vbieam
propofitionem reperit, qua pri-
mo Elemento , ording quadra-
gefima feptima habetur, vt mu-
fis centiiboues immelarit. Theo.,
doras Cyrencas multis adinuep-
tis Geometricam plutimum auxic
fupelle&tilem. Quis inuemta X
Cratifto explicet, in quo tanta
vis esat ingenij, vt aullom non
Geometrisum Problema illico
refoluceet. Si Lagrtio credimus,
Democritas Milefias, multa de
lincis , vt vocant , irrationabili-
bus feripfic , mulea de folidis,
-multa de aumeris: Certd illud
extra controucrfiam , Eudoxum
Guiditim quintum Elemeptum,
quod appellant , de Proportioni-
bus , integrum fecifle, & inve~
niffe, Theztetus dequinque folie
dis, primus librosfcripfit, & de-
cimz propofitionis decimi cle-
mentorum iouentor fuir.
Hzc 2 multis feliciter excogix
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" tata & diffipata paffim, annis an-
te Chriftum circiter s50. Hippo-
crates Chius in Elementa Geo-
metrica primus compegit ordi-
navitque. Poftea Leo Neoclidis.
auditor,illa auxit : Tertius dein-
de Theudius Magnes. Hos fe-
quutus eft HermotimusColopho-
nius qui ca fecit haud pauld vbe-
riora, Tandem Euclides Mega-
renfis, omnibus, partim 3 fe ad-
inuentis ,partim ab aliis accep-
tis, vitimam manum his Elemen-
tis appofuit, ranta felicitate, ve
non tantum Quintus , fed vnus
praccllentiz iute , Geometra fic
appellatus. Infuper hoc ¢i laudis
teftimonium fingulare Proclus,
Pappus cxterique Mechematici
tribucre, vt de eo, quod de pec-
mine mortalium ante illam, di-
xerint , uufgham deceptus eft.
Nec folum dodirina Eyclidis fuit
admirationi, fed etiam iple or-
do, quem perturbare adhuc au-
28 cft nemo + gerté omais de-

’
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monfirationis vim atque robug
ffuperat , ipfique quodammodo
‘Geometriz firmitatem illam,
§ua ceteris difciplinis anteftat,

are videtur. Scripfit praterea
Phanomena, Optica, Catoptri~
ca, Mufica, Data, Conicorim
libres quatuer , & tres Porifma-
tum, Vitam cius ad Ptolomazum
vl{que prim¢m Agypti Regem

producunt Hiftoriz. #fn fic idem -

cum Euclide fe® 2 Megaricz au-
thore, nos, quia parum conftar,
remin medio relinquimus.
Porr6 quemadmedum Elemen-
ta appellantur ea, ex quibus om.
niaoriuntur, & fiunt, & in qua
cadem, cum intereunt, conuer-
tuncur, & teanfeunt ; fic propofi-
tiones eas quz Mathematicis re-
bus efficiendis inferviunt, & in
quasrefolui poffunt demonftra-
* tiones Mathematicz,dicimus E-
lementa Mathematica: vel cered
quemadmodum qui literas & e-
Jementa nouit,, libros poteft Ica



gete,*ita qui Geometrix elemg
ta tenebit, fiae labore percus
ret, & intelliger quz tradtant
in Opticis, Aftronomicis, & a-
liis reconditioribus Mathemati
< partibus, o
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EVCLIDIS
E LEMENTVM
PRIMVM,
DEFINITIONES.
3 L Punctum ety
. suins pars walla.

Y R £ CE legitur o
wiior, id et fignumi 3
cuma enim fit omnis

' magnitudinis expers;

illud quod exterius pingitur, fi-
gnumeftillius quod mente con=
cipitur ; eftque idem-quod vriis
tasin nunicro, inftins in temis
pots , & fonus in mufica: K

: A



2 Euclidis .
. 2, Linea weva
> longitude non la-

« 24,

Linea talis nul]a exiftic a paree .
rei; fed ficue pun@um,ita & linea
qitam ducimus, fignum «ft itius
quarm meare concipinms: Stehim:
punctum qued concipimus, mo-
ueretur & relinqueree foi vefti-
ginm, illud eflct linea, longum
proprer motwm , non tamen la.-
tum, quia punétum a quo proce-
dit,omuis cxpers eft extenfionis,

3. Linee antem
——— 1Y 1iNE [N PUR~.
éta.

1d cft ongiudinis vt longitu-
de cft, principium & finis eft”
punctum : quia magnitudinem
non confiderat mathemaricus
nifi vt ffuitam. Vnde cum infini-
tam lineam vocat Euclides , in-
telligic lineam cuiufuis magni- |




- Liber primus. 3
ttdinis, fen indeterminatam.
4. Rectalineaeff,
Doy
T, gne ex xquo fus
wntereacet Pﬂ”"
14, .
Siue cuius extrema obumbrant .
omnia media, v dixit Platostel -
fninima eatum qu¢ terminos ha<
bent cofdem , vt vult Archime-
des.Cim enim fluxu panéti con.
cipiatur fieri linea, fi ex xquo
“inter fua pun@a fluar, aut pet
.breuiffimum (patium,dicerur re-
€ta. Si pun@um feratur vaiformi
motu, & diftaatiaa certoaliquo
puncto, dicetur circularis ; Si in-
motu hinc inde tituber, & hic de<
preflior fit, gfibi altior , & extre-
ma nonobumbrétomnia media,
dicetur mixta. Hinc ingeniofe
dixit Ariftoteles lib. 1. de Coelo
tex. 5. fuxta triplicem hancli-
ncam,tres tantim effe pofle mo-
tus, duos fimplices,re&tuma: cic-
A ij



4 Euclidis
cularem, tertium vero mixtum
€x vtroque.

. §. Superficies ve-
E:j[:—\“ 70 eft gu.c-longi-
tudinem latitudi-

némaque tantim habet.

Ve fluxu pun&i producitur lis
nea , prima fpecies quantiratis
continuz;fic Anxulinez intranf.
verfum , produci concipitar fu-

erficies, fecunda (pecies: quae
poteft dividiin longum vtlinea,
& przterea in latum. Viobram
concipe, ait Proclus, fuperficiem
concipies longam, &latam,nullo
tamep modo profundam,

6. Superficics an-
i) zem extrema sis
linee.

Hzc definitio intelligenda eft
tantim de fuperficie plana vel
mixta, non autem de circulari s

r
5
f
1



. Liber primus.
nando enim haber extremum,
hineamtiuim habet, non lineas.

. 7. Plana fuperfie
@ ciesyeft guaex aw
quo fuas interia-

cet reltas,

vz dixi de linea reta, eal
dem de planafuperficic funt in-
“sefligenda. -

8. Planus autem
S anguluseit dua-
Tum linearsm in

\ . .
pldm Jé mutuo tangen-
tiuimy & non in directum
dacentinm, alteyivs ad al-
teram inclinatio.

=7

Hic caufz anguli explicantur:
Materialis, func duz linex qua
fe mutuo tangunt. Formals, eft
alterius in alteram inclinatio,

A iij



6 Euelidss -

Vnde fequitur primo , quod ille
duzlinez non ita [e debent tan-
gere, vtiaceant in dire®um , id
cft vt vnicam re@am conftituie
Jineam; fed altera debetin alte-
saminclinari.

Sequitur 2. quod anguli quan-
titas confiftit in maion1 vel mi-
nori linearym inclinatione, non
inlongitudine lincajum.

Sequiturs. non effe necefle , ve
duz lincz poft contaGum pro-
du@e e mutud fecent, ve vult’
Pelletarins: id cnim tantdm eft
verum inangulis re@ilineis: ed
fufficere, vife tangant & mutuo
inclinentur.: )

Denique fi angulus ille fit in
fuperficie plana , dicetur planus,
Yo omni vero figura,licet quem.
libecangulum cribus licterss ap-
pellemus), ille tamen femper in-
telligitur, cui medius charadier
@ppingitur,



_ Liber primus. 7
/\ 9. Ct:m Autem
‘A M\ continttes angu-
lum linee v.éte
Juerinty yetilinens ap=
pellatar angulys. -
Si vtraque curua, curailineus:fi
cuxua altera, altera reca, mlmeo
A 10.Cum vero re-
cta AB. fuperre-
E 3D Zum CD. Sans o
eos qus fant deinceps
ABC. ABD. angalos,
aqualesinter [¢ facit,re-
élas effvtergue aqualium
anguloram , & infiftens
reita AB. [:erpmdtmla-
‘¥is wOCAtuY eius cui in-

Sistis C D,

A iiij



2 Ewelidis
Tune angulus vierque dicitur
xqualis, quando recta A. B. non
magisin C.quam in D. inclinas.
Quod autem Grzci dicunt xd-
¢%0s Latiné redditur perpendi-
gulatis; frequentius tamen veun- |
fur Mathematici verbo Grazco
" guam Latino,maximé inOptica:
, vnde apud cos nihil vfitatiug
Quiam wpds xa8e€r, imo Latine

geddunt Cathetum.

' 11. Obtufus angulus
: EBC.e » qui maior
B reclo ABC.

Nempe quia rectaEB. magis
recedit afubieta CD.quam per-
?cpdi’cplan's AB.

A & 12.Acutus vere

/' EBD. qui mi-
CBD morrecto ABD
V3. Terminus eff quod alfe
guins ¢st extremum,




, Liber primus.
* *alia funt, punctum, linea, (u-
perficies: nempe punfum linez,
linca fuperficici, & fuperficies
sorporis. . ,
14. Figara e} que fab
“aliguo , el fub aligui-
bus texminis cemprehen=
ditur. S :
Dixit {ub aliquo, nemge quiz
circalum & ellipfim , voicus ter-
minus, heceft linea circularis,
comprehendit:ad re&ilincas ves
xd figuras,plures femper termini
Tgquiruntur. :
Porronotabis debereterminos,
quantitatem,quz figura dioitur,
ambire & comprehendere , non
verd tantim t‘eit;ninate.vlndc fe-
quitur 1. Quod linez pulla pro-.
'grie eft ﬁ%m"a,cdm punéta liEef, -
non ambiant | fed folum termi-
nent. Scquitur 2.quod fuperficici
infinitz vel corporis infiniti; fi

quod dari poffer, figura nulla fir.



ki

‘10 Euclidis
1.quia omnis figura debet ambi.
re,& comprehendere figuratum,
" 2., quia terminis ambitur, termi. !
nus autem cft extremd rei. Quo-
A .
modo vero id quod habet finem
& extrema, crit infinitum? '

y 15. Circulus eff fi=
@ guraplana fub v-
& nalinea A.B.C.
comprehenfa, que voca-
sur peripheria: ad quams
ab vno puncto,corum que

intra figuram [unt pofi-

ta, omnes cadentes recte

DA.DB.DC. <quales
inter f¢ fant,

16.Centrum vero civculi
punctumillud appellassur,

Theodofius Spheticorum lib.1.
deff.1.& 2.idem habet,definitio-




, Liberprimus. 14
ne verd 5. fic polum deferibic.
Polus ¢irculi in Sphera,eft pun-
Gumin fuperficie Spherg, 3 quo
omnes reétg ad circuli periphe«
riam sendentes , funt inter fe
gquales. Ex quibus colligesinter
cenrrum, & polym hoc tantim
efle difcriminis, quod centrym
concipiatar intra fignram pofi-
tam : Polus vero in fuperficie

Sphere. )
-~ 17.Diameter ats
A@Bﬂm civeuli e5? re-
” {4 quadam A.B.
percentram D, duita, ¢
reyminataex viraq; par-
tesa civewls peripheria A.
& B. que & bifariam [e-

cat circnlum,

Hic tria obferuabis 1. omnes
Diametros eiufdem circuli effe
cqualesinter €, cim caram me«
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1 Euclidis

dietates ex def. 1. fint ¢quales,
2. Quod fequitur ex 1.eft quod
licet an circulp poffint infinitg
duci re@¢ non tranfeuntes per
gentrum, fole camen 1eéig per
centrum duéte,, & in peripheria
terminatg dictitur diametri,quia
cum folg fint omnes gquales in-
ter fe, determinatgque longieu-
dinis, alig vero ingquales fem-
per & incertg : diameter fola
poteft metiricirculum. Menfura
€rim cuiufque rei, aitPtolemeus,
in Analemmate , debet cffe ftata
determinatique, non indefinita.
Vadenon eft quod mirentur ty-
ronesfi in feminino genere po-
natur 3 Mathematicis. Idem e-
nim eft Diameter qued linea di-
metiens, vel in due gqualia di-
uidens,

3. Eft, Diametrum bifariam fe-
care circulum, quod ita demon-
ftear Thales apud Proclum.Con-
cipe animo portioné femicirculi
fic coaptan portioni relique. ve




- Liber primus. 13
- diameter fic veriufque bafis. $i
circumferentia vna congruat pe-
.nitus circumferentiz alteri; ma-
nifeftum eftillas duas portiones
2 diamerro falas, efle inter {e z-
uales, cimneutra aliam cxce-
t dat. Si verd circumferentia vna
. non congruat cum altera,(ed vel
extra eam cadat; vel intra, ve
partimintra , partim extra: tune
retz du&tz a centro ad circum-
_ferentiam crunt zquales & ron
; erunt.

} X . 18. Semicircus
lus antem eff fin

T guTAque contis

| metur fub diamesro AB.
' & fib es linea AD B.
gue aufertur de cironld

peripherias



14 " Euclidis
19. Segmeninm

LN arenli e? fgura

qu.e cotinetny fub

rectacs cirenli peripheria.

Per re@am bic intellige om-

nemnon diametrum , nifi item

velis femicirculum dicere feg-
fhentum,

20 Reclilines figurs funt
gne [ub rectis continen=
thr,

21, Trilatere quidem gus
Jab tribus, ’

22. Quadrilatere vero
quL [ub quatuer.

23. Multilatere autem
que fub pluribus quim
quatuor rectis compre-
henduntur, '




Liber primmus. y

14. Trilateram

A porre figuraram,

' 2quilateri trii-
Qulumeft quodsrialatera

habes acqualia.
A 25, Ifofeeles an-
tem quod duo 14~
€ tim babet acqua-
li‘ A B. A co '
- Sxiaes, 1o, crus Gracis eft,
vnde compofitum isorziars qui
xqualibus cft cruribus : +pivarer
iveoxaats; quod ¢tribus lineis
duas xquales habet,quibus qua-
fi cruribus infifti.
26. Scalenum vers
s Zuod tria inaqualia
abet latera,
Triangulorum hz funt fpe-
cies ex [aterum ratione petite.
Sequuntuc aliz ex angulorum

A



. ¥é " Euclidis

differentiis emergentes.
27.A4d haec etiani

B&trzl‘mmmm f=
gurarumyrectan-

golum quidem triangu=

inm eft guod habet rectum
4rzgalum ABC.

A 28. Amblygoniit

x es? quod habes

B vbrufum angti-
lum. ABC.

A'vBAYs o5 de obtufo & hebes
te diciwur, proprié de ferro;cuius
acies eft obtu ! vade dyCavye-
nor quod obtufum anguhm ha-
be:aﬂm:w Yarias sxu

29. Oxjgmm'wa

A 70 quod tres acu-
N 2] /:detmgulm
Not,



Liber primus. 17
Not. In omni triangulo cuius
duo quzcunque latera exprefsé
nominantur,(olet reliquum larus
2 Mathematicis , bafis dici, fiue
tllud in fitu Jocum infimum oc-
cupet, fiue fupremum.

30. Qsadrils-
terum  autem fi-
guraram quadra-
tum quidé eff quod aqui.
baterum efi rectangnli.

31s L Altera parte
: lengior figaraest,

: gnac redlangnls
quidem 5 at acqnilatera
s eff.

32 Rhombus an-
g S temsque equilate-

ragaidem; fédre-
Gangula non eff. .

i

i




18 Euclidis

P¥uCes Grzcis rota eft , feu
quiddam rotx formam habens,
3 radice piu€o id eft quod gy-
rum circumago : apud Matheo
maticos tamen cum dicatur fi-
gura quadrangula, & lateribus
conftans zqualibus, fed none-
tiam angolis , qua ve apparet
nihil babescommune cum rota,
& ad motum circolarem pror-
fusinepta eft, multdque adhuc
-magis gouCeidvs figura alia de
gua proxime, Rhombo- fimilis.
Malim vtramque figuram , ita
ditam a fimilitudiné quam ha-
bet cum Rhombo pifce.

3% Rhomboides
[ wero quae aduers

fa, & latera, &

angulos aequaliainter [¢
babens,neque aequslatera

effy neque yeitaygais. i



Liber Primus. . 19
34, Practer has

auréreligua qua-

" drilatere, Trape~

zia appellentur.

Tpdmia Gr:ciseft menfa vade
diminutivum n2pax' i men-
fula,abaculus,hioc apud Mathe-
maticos & Teamifia figurz
quadrilaterz .que menfas ali-
quatenus referunt: Eft vero Tra-
pezium, vel ifofceles , vel feaw
lenum , vel ireegulare,

. 35. Parallelag ske

__reiiac 5 quae in
eodews plano exin
flentes , & produitac in
infinitumex viraqs par-
te, inneutram mutuo in-

Ciduns.

Bij



20 Esnclidis

Adhoc veduz rea2 dicantur
parallelz, non fufficit vt produ-
@&z in infinittm non concure-
gant.Sic enim duz re&¢intran(-
uerfum pofitg media re aliqua,
&non fe tangentes, dicerentur
parellelz,quianunquam concur-
xerent.Sed requiritur praeterea, vt
fintin codem plano.

Poftulata,

)

.« 1. Poituletur 4
86— guouis puncio A.

ad quodais pun-
Zum B. rectam lincam
A B. ducere.




Liber primus. 2
AB c 2. Etterminatam

rectam A B. in

continunm rectd
producerein C.

X 3+ B2 quonis cen-
tro, & internallo
circalic deferibere.

Comunes notiones feu
Axiomata.

1. Que eidem 2qualia,
& inter f¢ funt equalia.

2. E# fi aqualibss aqua-
linadiecta fints 1014 funt
‘aqualia.

3. Etfi ab aqualibus a-
gualiaablata fint, quare-
, linquuntur funt aqualia.
4. Et fi inequalibus a-

Gy
$
N anﬁﬂ)




22 Enclidis

gualia adiects fint, tota
Suntinaqualia,

§. Et fi abinequalibus 2~
qualia ablata fint , reli- .
qua [ant inaqualis,
6. Et que ciufdé duplicia,
inter [¢ funt equalia.
7. Et quc cinfdem dimi=
diayinter f¢ funt equalia,
8. Que congruwwt [ibi
mutng , inter fo_#qualis |

| ﬁm.

Ideft,quxrcoliata, ita compe-
nuntur, vt pars parti refpondeat,
& terminus termino , xqualia
funt. Lincz aorem re@» & x-
quales.congrunnt, vii & anguli,

S E$ 401w parte mains

et




Liber primus. 23

Yo. Et omnesrelti anguli

: @quale: inter f Sfant,
II.St induas rew

reits E F inGi=
densinteriores ¢ ad eaf-
dem parses angulos BE
F. EF D. dwobus rectis
minores faciat; pmlaﬂ.e
duc ile reite in infini-
2um , Coincidens inter f¢
ad eas partes , in quibus
Sunt anguls duobus rectis,

minores.

Scio principinm hoc obfcurum
quibuldam, & 2 Gemino & Pro-
clo :cxe&um a pumero prirci-

piorum : yerum fnon deber res
aliqua 3 notionibus communis



4 Exuclidis 3
bus reiici, quod vous aut alter ex
affenfum neget : oporteret enim
& nopum ex un%cre.'lam enim
func aliqui Philofophi adeo” fub-
tiles vt pegent toum fua parte
mains. His & illis fufficiat dice-
xe Euclidem czterofque omnes,
hizc omnia ex {ola terminorum
notione, enidentia cenfuifle, &
eriftimaffe fenfiz communi care-
re, quica negaret. Ne fcrupulus
remaneat, ilfud demonftrat Cla~
uius prop. 28. 1.1,

12, Due ' recte fatium

- won comprehendunt,
Id eft ex omni parte conclua
dunc, '

Pro~



shdadaddadh bty
PROPOSITIO L =
Super dataveita ;':l;’“
terminata AB.y

>
A 7'\ triangulum a-lg’-,ﬁ‘,
' guilateram AB

B C. conftitnere:
JRaxis. Ex centris A & B.(pa- ,
tio A B. defcribe, duos cir- pq’ﬂ‘

tulos,& %z pico fe@ionis C.dué ,

b reftas CA.CB Dico triangu-b i
um A BC. effe zquilaterym. "‘/’_' ‘
Probatur Reta A C. xqualis ¢ 15:

eft cre@tx AB.& BC. ¢idem:c er- P
go re&z ACBC.xquales cidem
AB, zquales fiint ‘inter fe, Ere .
go Triangulum A BC, eft ; z- 4 5; °
quilaterumn. Quod esat facicn- .as.,
um i} L
. b

-



2é Eleps. Buclidis
PROPOSITIO IL
5 Addatum pun-

vrb.2, B fum A. date

a j;
Pof?.
b ..
FProp.
< 3
Pof2.
d 2
. Pof.
¢ Lx
confl.
e
Def.
B 3

Grefte BC. agna-
£ ¥ lem reclam AG,
poxnere. ‘
PRax. Tungatur * AC. Super
ipfa AC. fach triangitlum -
quilaterd C D A. centro C.fpatio
BC. duc < circuli ; latus DC pro-
dacdin E. centro D. fpatio DE.
duc maierem circulum : laws
D A produc in G. Reta AG. -~
qualis eft reGtz CB.

Prob. Re@z DA. DC. fune
¢ zquales. Re&te DE. zqualis
¢1eaBG, , Ergoredta AG. re.
&z CE. Rurfum , re®a ¢ CE,
zqualis eft re&tz CB, v Ergo
AG iph CB. Quicunque au-
tem alii ponantus - €afus, eadem
femper erit conftrudtio. & de--
monftratio,vebene notat Clavius
exProclo, o



Liber privius, 1Y
PROPOSITIO IIL-

.. ne— Datis  duabms_
o eC},B reélis imcqlmli-""‘"‘
bus A. ¢ BC. _
de maiori B C mineri A. .
agualem veltam BE. detra-
here.
PRax. Ad dawm pun&tum B.
datz re@tz A aqualem re-z -

&am DB. pono. Centro B fpa.Prep. |
tio BD duco® circulum , ablaffab 3+
BE, eft zqualis ipfi A. oo

Prob. Re@a BE. cft < zqualisp,f,
ipfi BD. quz ponitur 4 xquahsa <x
ipfi A, "Ecgo abfciffa BE. xqualisconfs 3
eft ¢ date A. Quodesas facien- €, **
dllm- - L I

e e

T



ig Elem. Euclidis - ‘.
PROPOSITIO IV,
A L S duo trian-
Thered iﬁé gula A. & D.
: ESSF duolatera, duo-
: bus lateribus o=
qualia babeant vtrumgue
verigue hoc eft AB.ipiDE.
& A C.ipfi DF. habeantgue
~angulos A. & D. laceribus il-
lis contentos, aquales : "Ee
Bafim BC. bafi EF. equae
lems babebunt 5 ¢ triangu.
lum ABC. triangnlo DEF,
aguale erit 5 & reliqm" dne
guli s reliquis angulis equa
les evist vtergue vtrigue,hoc
eftangulusB. anguloE, &
angulus C.anguloF. zqua- |
liserit, fub quibus aqualia.
darera BR.1pfi DE.» AC.
ipO DF. fubtendunnr. . -



Liber primus. 19
Rob. Latus AB. Jateri DE. &
laws AC. ipfi DF. & angu-
lus A. angulo D. ponuntur ¢qua-
lia: ergo fi fuperponantur,a con 3 8.
gruent : ergo & bafis B C. bafi4*
EF. congruct. Linez enim reétz
fibi congruunt, quatrum extré-
ma congruunt : alias non ex ’
zquo fua puncta binteriacerent.b Def
Deinde finegas; earum vna ca-4*.
dac vel fupra EF.inG. vel infra
inH. ergo duz reétz EGF. EF.
fpatium comprehendunt, quod
elt contra 12, axioma.Bafes igitur
& omnia [atera congruunt ; Ergo
& anguli, cum anguli non fint .
aliud, . quam inclinationes ip(a-c pefs
rumlincarum , quz fupponuntur ‘
congrucre, Omnia latera & an-
guli congruunt , ergo tom
triangulum coti triangulo eft 2-
uale , &c. Quod erat demon-
&randuxg. T

C il
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30 Elem. Euclidis ;
PROPOSITIO V. ch
Flofcelis triamgs=

{i ABC. qm'm; bz«
fim [um angsli A
B \C BC. ACB. °nmr/i
D [unz quaies . & pre~

WE  dubtis aqualivus res
. &is AB.AC putain
D. &E. qui fubbafi fam anguli €BD.
BCF. inter fe equales funt.
Raparatio. Exlineis AB. AC.
Pprodu&is, accipio 2qualia BD,
CF, & duco retas CD. BF, i
Prob. Triangulorum BAF. CAD.
vnum latusBA, VniCA. & alteraum
‘FA.alten DA.zqualeeft,, Erangu-

8 £x JusBAC.virique eft communis:ergo
b;po:. b Angulus ARF, zqualis 'eft angule
@ 4x, ACD. & angulus AFB. angulo ADC.

& bafis BF. bafi CD. zqualis. Rurfus
in triangulis BCD.CRE. latus CF. la-
teri BD, eft zquale, & Jatas TB. pro-
bawum eft zquale ipfi DC. & an.
gulus D.angolo F.zqualis.Exrgo b an-

4. guliCBD.BCF. infrabafimsit zquas
Prop. les & Anguli- BCD. CBF. zquales.

qui fi tollantur.ex zqualibus ABF,
ACD. relinquent angulos®ad bz.
fim ABC. ACB.xquales. quod erat
demonftrandum. Thales fertur au-
tor huius propafitionis.

Coroliarium. Omne triangulum 2.
guilateram, eft zqniangaluny:

¥



Libey Primus. 3t

PROPOSITIO VI

N Sitrianguli AB C.
dno anguli ABC,

Th. 37!

Bs--%¢ ACB. aquales inter - -

Jé fuerint s & fub equalibus
angulis fubtenfa latera AB.
AC. squalia inter fz “erunt.
I negas: parsvnius BD 2 fiat
zqualis alteri CA: hoc pofi-

to; triangula DBC. ACB. {c ha-
. bent juxta quartam ; nam latus
BC.commune, & latera BD. CA.
zqualia, & anguli DBC. ACB,
zquales. Ego & totum triangu-

lum zquale erit toti triangulo,’

hoc eft totumpani: quod repu-
gnat. b

Ceroll. Omne triangulum xqui-
angulom,eft zquilaterum. '

C iij)

a 32
Prop,

b Ax.s



i ‘i - Elmt Euclidis
o PROPOSITIO VII.

c D'f: Super eadem

e P

: ‘vects AB;dua-
i AE o B bus eifdzm re-
i F & AC, BC,
2 pELB equales alie
" ' due rette AD.
L BD. vtrague virigue,hoc et
4 AC, iph AD, &BC, 1pfi
" BD s “non conftituenmtur ad
Y

plmd & alindpanitam , puta
v D. ad cafdem partes eoﬂem
| terminos B.& A. babentes, ci

, duabus initio dulbes reltss.
LR

- Rob. Quiafi poffint duci due
. 5,?(57} aliz , ducantur in D. Ergo
o mangUIUm CAD: acft Ifofcclcs
L ergo b an{gull ACD. ADC.zqua-~
! es. Rurfus triangulum CBD, eit
' fofceles, Ergo b nnguh B ne.



Liber primus. 33
BCD funt xquales, cim tamen
angulus CD A. pars anguli totalis
G DB. probatus fir zqualis totali
angulo ACD. Idémque fequetar
incommodum vbicumque ftatua-
tur punctum verflis eafdem par-
tes. Nam fi ponatur pun€tum in-
tra triangulumin D. vt infecun«
dafigura, duis AD.BDF.BCE.
& DC.ficdico, Re@z AD. AC. _ ..
ponuntur xquales, ergoaanguli 2 ¥«
ADC. ACD. funt zquales:fimili~ Prope
ter BD. B C. ponuntur xzquales,
ergo anguli infra bafim £CD.
FDC. funt 2 zquales , ergo angu-
lus FDC. maior eft angulo ADC.
quemadmodum ECD, maioreft
ipfo ACD. quod repugnat. '
Denique non poteft ftati puns
&um in parte alicuius linex ex
datis, alioqui pars effet zqualis
toti, contrag.ax, e

i



LA S | e,

5. 5.

D,

34 > Elem. Euclidis
PROPOSITIO VIIL

A D St duo trian=
G gulaA,D. duo
BA&:AF latera , AB,

D A A A C 5 duﬂbh:
2 Qﬂg lateribusD E,

. ) DF. «gualia
habeant,aliertialteri:babeant

" etiam bafim BC, baf EF. -

- qtinlem : Et angulum A, an-

wlo D. equalems habebunt,

Jub aqualibus reltis contens

tum.
PRob. -Quia fi congruant la<

tera , congruent & angulis

cum 2 angulus non ficaliud quim

inclinatio duarum  linearum,
- Quod fi quando fuperponentur

non congruant , fed trianguli
RFD. apex D. noncadacin A,fed
in G. ergo tunc duz re@x duabus
re€tis zquales, fuper eadem re@a
BC. dugeacur adaliud punétum,
contra przcedentem,



. Liber primus. 35
PROPOSITIO IX.

Datum - angulups T 4
/&i reftilinenmt BA C,
bifariam fécare.

Rax. Ex lazcubus datianguli

BAC, fumoa re@tam AD, & 4 3.
ipfi zqualcm AE. lungo DE Prap.
conltituo b triangulum unxlatc- b.1
rum DEF, duco re@am AF, Prpy
quam affero dividere bifariam
angulum- A.

Piob. In triangulis DAE.EAF.
re@tx AD. 4E. funtgquales: AF,
éomunis eft ,& baﬁleI" ,bafi EF
¢qualis: » ergo anguli FAD,FA
ﬁ?m gqualcngrgog angulus B Ag, M‘
divifus eft bifariam. Quod fa. -
ciendum erar. ’

W



Prob. 5.

an
Prop,
b9
Erop. -

36 Elers. Enclidis
PROPOSITIO X,

‘ Datam reltam ter-
&2 minatam G H. bifa-

. .

Y Tiamfecare.
'PRax. Suprarectam GH,* con-

ftituo triangulum zquilate-
rum GAH, cuius angutum A, di-
uido® bifariam , & dudta re@a
AF, dico re&am GH,diuifam bi-
fariam. N

Prob. Triangula GIA, HIA', fe

habent iuxta quartam ex conftru-
&ione figurx : ergo habent bafes
G, 1H, zquales. Ergo re&ta GH,
gdiuifa eft bifariam. Q_E. F.



Liber primus. 37
PROPOSITIO XI.
i [

. i Preb. &
A Datareita DE. 2

'r&_E}' puntto 1. ineadato,
ad rettos angalos,

vellam lineam1A. excitare.
I)Rrax. Ex lineaDE, 2 punte
I, luma 2 partes hinc inde - 2 3-
qualesID, IE, in DE,* conftituo ﬁ"{f
triangulum zquilatcium DAE. i p,,,.
puncto A,ad pun&tum I, ducore-
&am, quam affero perpendicula-
fem. c &x
Prob. Latus DI, ¢ eft ¢qualé la- 7.
teri IE, &latus 4DA,ipft AE, & 4 25,
Jatus Al,commune, ¢Ergo angu- Def.
li AID, AfE,eruntgquales, ¢ er- € ¥
gorediz crgof Al perpendicu- ;'z'
farisy, -~ Defi



;s Elem. Euclidis
PROPOSITIO XI11.

Prob. ? Superdatam re.
&am  nfinitam
DE. & dato pun-
Go A. quod in ex
N F . C oneneff, perpendi-
v~ enlavem reitamlineam Al. exci-
iare.
Rax. Centro A. duco circu-
lum , quifecet re®am DE: i
fe@ionibus duco re¢tas DA, EA,
a 10, 2 diuido DE, bifariamin[,& du-
Prop. co reitam AL quam dico per-
pendicularem.
b, Prob, Latera AD, AE,® funt
Def. gqualia, . Jaws DI, gquale lateri
¢ £x JE,& Al,commune :dergo anguli
:jl’"f' AID, AIE, funt gquales:cergo re.
prep. Qizergo Aleft e perpendicularis.
e 1o, Huius propofitionis autor fer-
Def.  rur Oenipsdes Chius annis ante
Chriftum circiter s50.

G,
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PROPOSITIO XIII

Cum refla AB,Ti.6
vel EB, fupra re~
& B D &am CD, confiftens,
angulos facit : ant
duosreltos ABC, ABD , aut
duchus retis aquales EBC,
EBD. facit.
PRob. Rc&a EB, cum re&ta
DC, aut facit verinque gqua~
les angulos & 2 confequenter re- aro.
&os;aut non facit: finon facit, Pefs
b exciteturex B, perpendicularis P'”'
BA. Quonidigitur angulo ABD, "
gquales<funt ABE,EBD, Si verif- € 13+
que addas re&um ABC, 4 erunt dx£
duo re@®i ABC ABD,c¢qualestri- ,.°
bus angulis ABC, ABE, EBD,
Pnibus criam anguli EBC. EBD.
unt ¢quales & confequenter hi
duo funt acquales duabus reétis

QE.P.



4o ™ Elem. Euclidis

TI:. 7.

aPerz.
Post.
b1,
Prop.

PROPOSITIO XI1V.

Si ad ali-
gnam reflam
‘AC, ¢ inca
‘ puitum C.dne
refte DC, CE, non ad eaf-
dem partes dnlle , eos gui funt
deinceps angulos A CD,ACE,
duobus reffss equales fecerints
indireltum erunt inter fE re~
{te, hocelt DCE, erit vna, -
lineareca.

Rob. Si te&te DC, CE, non

iacént in‘dire@um, @ jacecat
CF, autalia qugpiam, Ergo an-
guli ACD,ACF;valent » duosre-

G

€Comra &os, Ergo < parscft zqualis toti.

vix. 9

Nam prius ex hypothefi A CD;
ACE, valebant duos retos.

PROPO4



Liberprimus,

4%
PROPOSITIO XV.
Si due refte Th3.

] D

C>E<:1 AB, CD, fcentfe
muicem, angm'os

ad verticem AED, CEB.
equales inter [¢ facient,
I)Rob. Namangulo five AED,

fise CEB, addatwr angulus , .
medius DEB, * erit ¢qualis duo- pyop,
bus redtis , b ergo anguli CEB, b ;.
AED, funt ¢quales. 1démque fice A%
fiangulo ALC, vel DEB, adij-
ciawr angujus AED.

Thales Milefius fertur auctor
huius propofitionis.

Corol. 1. Dug re&g¢ fecantes fe
mutuo, efficiunt ad punétum fe-
&ionis,quatuor angulos, quatuor -
retis gquales, ’ s

Coroll. 2. omnes anguli, ¢ircr
idem pun@um confticuti zqual”
funt quatuor reétis, 5’

p_" _

—~—



Tod

s1e.

P2op.

¥ Ex
conft.
¢ 15,
Prop.
d 4
, Prop.

%4 Elem. Euclidis .
"PROPOSITIO XVI

D r Trianguli
X A@ ABGC, vno la-
a Xc fere BA, produ-
e inE, exter-
nus angulus EAC, verolibet
interno &b oppofito C, vel B,

maior eff.

Rob. Latus AC. 2 bifeceturin F,
ducatur BG. ita yt BF. fit zqualis
FG.innge re@i’ AG. tunc triangula
AFG. CFB. habent {ciuxta 4. nam la-
tus b AF.zquale eft later; CF. & la-
tus FG latert FB.& angulus AFG,c an-
gulo CFB,¢qualis; dergo & angu-
lum GAF. angulo BCF. ¢qualem ha-
bebunt, ergo angulus totalis EAC.
exte:nus maior eft interno & oppofi-
to ACB. Quod £ latus AB. bifecetge
in I idem fict, & probabitur angu-
. lum externum DAB. maiorem effe
iangulo ABC. Ergo cum angulus
LAC. ¢ fitzqualis angulo DAB. erit
dgulus EAC, ¢xsernus , maior quo-
‘eginterno & oppofitd nempe an-

~C, velB.

-
- )



Liber primus. .~ 43
PROPOSITIO xvIL" @

Triangnli

B A 4

n Sy ABC. duo an-Thte
4li, BCA,

CAB, vel *fii quilibet,guo-
cunque mo%o fumpti , duobus
rellis funt minores.
P Rob.Predu@®oBC. in D. ex-
ternus angulus ACD. 2 maioge 1o,
‘ﬂ: angulo A, vel B, fad an nlif"?- ‘

'ACD,ACB, , valenttantim uosp;:"*.

reos,crgoanguli B, & C, inter-
ni, fiue CAB, BCA, funt minores
duobus redtis. Idem dicam de
angulis A, & B, fi prodacamla-
tus, BA. -

Coroll.1. In omni triangulo, cu-
jus vnus angulus fuerit reétus vel
obtufus, reliqui fune acuti.

Corell.2. Ommes anguli trian-
guli zquilateri& trianguli 1ol
celis , anguli fupra bafim funt

acuti, :
DH



ue Elem. Euclidis
PROPOSITIO XxVIII.

To.xn, A Trianguli ABC,

mains latus AC,
_ B¢ Maiorem 4ngnlum

A B C’jhbte”dit-

'SI negas: Ex maiori latere AC,
*“Jafac AD, ¢qualeipfi AB, duc
rectam BD, ® erunt anguli AB

ADB, cquales. Eft autem angu-
Jus ADB, hoc eft ABD, externus
& oppofitus angulo C.< ergo ma-
ier. Multo ergo maior eft totalis
angulus ABC, angulo C. Maior

_item eft angnlo A. nam fac CE,

¢qualem ipfi CB,qerunt anguli

. CEB, CBE, ¢quales, . & angulus

CEB, hoc ett EBC,maior angula
A, fergoangulus ABC,maior an-

gulo a.Q_E/D,



Libey primus. 45
PROPOSITIO XIX.

Trianguli ABC, To.12.
x mainslatns AC, fub
B =L maiori angnio ABC,
 Jubtenditar. ,

SI negas latus AC, effe maius
latere AB, fint ¢qualia: aergo 4 ~
anguli B, & C, funt ¢quales,con- ¥+
era hypothefim, Si latus AB, di-

cas maius Jarcre AC. g ergo an- 5,3,
gulus C,maior erit angulo B,con- Frep.
tra hypoth. Idem dicam delate-

£e BC. Ex quibus fic dico latus
AC, nec minus eft nec gquale Ja~
geribus AB, CB, ergo maius,

D ij



4§ Elems. Euclidis:
PROPOSITIO XX.

T. 134 . Trianguli ABC,

' A Auo latera puta AB,
o+ AC,gnomodocunque

. Jumpta > veliguo BC., fune

matord.

PRo,b. Produco CA, in D, fie
vt AD, fitequaleipfi AB, &
a2 proindeaCD, gqualis ipfis CA,
Ax.  AB,ducta re&a DB fic dico:Re-
¢ 5. Qaz AD, AB, {unt zqualess ergo
Pre-  zquales anguli D, & DBA. . Ma-
¢ . ior ergo vrrolibeterit torus an-

gulus DBC, fed hunc angulum

fubtendit latus CD, hoo cft CaA,
415 AB,dergoreéta CD, hoceft €A,
8- AB, maioreft quimlatus BC.



Libeéy primus. 43
PROPOSITIO XXI.
A Si fuper tridguli ABC,
/DE wnelatere 5C, abextre-Th.1 4
. DN\ mitatibus duareits BD,
.  DC, interius conftituta
Suerint, ha conftituta,ve-
liguis triangali ducbus laseribus
_ AB, AC, minores quideni erunt,
maiorem very angulum contipe-
bunt,id cft angulus D. maior crig
angulo A, :
P Rob. 1 pars. Produfto BD, inE,
in triangulo BAE,dvo latera BA, Pr
AE,2maiora funt tertio BE, ergo i o
addatur commune EC, crunt BA,
AC,maiora quam BE, EC. Eodem
modoin triangulo CED, latera CE,
ED. maiora funt tertio €D, ergo fi
emmune addatur DB, erunt CE,
EB, maiora quamsBD; DC, fed AB,
AC, ptobata funt miiora quam BE,
EC, ergo maiora quam BD, DC,
© Prob. 2. angulus BDC, externus
b maior eftintetno & oppofita D 4 14}
EC & hic maior angulo A.interno Prog,
& oppofito, multe €rgo maior an- i
gglqs BDC, angulo A, QE. P, ™

a18



Prob.§

8 10
rfofa

¥ 15.

43 Elem. Eu:lidis
PROPOSITIO XXIL,
» B €, Ex tribus reitis

x_ DF,FO,GH,qux
LA)— [uns aqeales tri-
S FLRGH 4 datisvedtis 4.

R.C. triangulam

FIG, conflituere. oportet asters
duas guomoedecunque [umpias,
reliqua effe maiores: 2 quoninm
ompis irianguli duo laters quo-
modecunque fumpta reliqus funt
matera.

Rax. Datis re&is ABC, fume
4 ipfisordine zquales DF. FG,
GH - centro F.fpacio FD. duc cir.
culum DI. & centro G. fpatio
GH, duc aliym HI, iunge datas
cum interfe@ione circulorum in
1. lincis FI; G, & faftum cft
quod petitu. /

Prob. in triangulo FIG, re@a
FI, acqualiscft ®1pfi DF. hoc eft
A, & GLipi GH, hoc et C, &
GF, ipfi B, .

PROPO-



Liber privins. . 43
PROPOSITIO XXIIL

q Addatamrettam ;;"”’_’“
ae 0 AB e pittum Cin -
o X eadath,dato angule
¥ Yyectilineo DEF. &-
gualens angulum reétilinenns
G CB. conftimere.
SVme in re&is EH, EL duo
pi&avtcunque, puta D, &F.
quacre@a DF. wnges.Tom *fiat 4 iz
grizngalum CGB. habeig Iateia Progy
acequalia lateribus tridguli EDF,
fingula fingulis: hoc factetrian.
guE\ fehabent iuxta propofirio-
oem 8. ergoanguli E. & C. erunt
acquales. Huivs Propoﬁtionij-
auter fereur Qcnipes Chius;

v

[}



Th, 15,

.
Prop.
* 4.
’"Po

€5 -

Frop.

219
Prop.

50 Elem. Euclidis.
PROPCSITIO XX1V.

Sitrid-
A gulum
. f E ABC,
G.
’4& 5o duolan
E ters ,

AB. AC. duobus triangu,[i"
DFE. lateribus DF.DE. «-
gualiababuerit, AB.ipfi DF.
& AC.ipfDE:anguinm ve-
7o A. maiorem angulo D.
bafim BC. bafiFE. maiorem
babebit., A

L D re&liFD. & ad pun&i inex
datum 3 fiat angulus ¥DG.! 2~
qualis angulo A. & latus DG. 1pfi
DE.hoc eft ipfi AC. (it zquale,b8&co~
" fequenter bafis BC. bafi FG. iunga-
tur reétg GE. GF. anguli DGE.DEG.
czquales crunt. Ergo totus angulus
FEG.maior quam DEG.maior etiam
erit quam DGE. & multo maior qua
FGE.dergo refta GF. & huiczqualis
BC, maios oft quam EF,



Liber primus. §i -
PROPOSITIO XXV.

A D Siduo trians
L\ gula ABC, Tk
EF.dno late-
4, duobus lateribus aqualia
habuerint,alterum alteri hoc
eft AB.ipiED. & AC. ipft
DF. bafim wero-BC. bafi EF.
maiorem habucerint: 5 angu~
lym A. angulo-D. muiorens:
babebuns fisb equalibus reflis
contentum. .
PRob. Quia fiangulus A. no
[ eft maior angulo D, eric vel
zzqualis, vel minor:fi zqualisacr- 4 4.
go bafcs BC, EF, crunt zqualcs, Prop.
quod eft contra hypothefim. Si .
minor : cum latera AB, AC, finc
xqua.lia‘ipﬁs- DE, DF, bafis EF, ¢ . 4 °
b.maiorerit bafe BC, contra hy Frop.
Poth.
E ij



Thee.
£7-4

52 ) Elem.Encliiis
PROPOSITIO XXVI;

D A D Siduotriangms
s, 8
ABAC}:@;I ,duuangnla:,

, duobus  angulis
aguales habuerine 5 alterums
alteriy ¢ vnumlatus yns la-
teri aquale, fine guod adiacet
agualibus angalis ,,/iue gsod
wni aqualinm angulornm fub.
tenditur s & religua latera,
relignis lateribus equaliaha-
bebunt, aleerum alteri, (5 relis
quum angslumreliquo angu~
do. N
Pnob.'ﬁnt intriangulis ABC.
DEF. anguliB, & C, zquales
angulisE, & T, fintque primo la-
tera BC, EF ("qux adiacentan<.
gulis zqualibus)zqualin. Silaws
XD, noneft zquale iphi BA, e

€0 maius, & fumatuzr EG , zqua« ~ °

™




Liber primus. 7

lis ipfi BA, tum du@aFG, Duo
latera triangulorum GEF, ABC,
zqualia funt, & angnli E, & B,
zquales contenti inter latera z-

ualia, 2 Ergo anguli C,X CFE, « 4,

unt zquales , quod efle non po- Frop. -

teft: ‘nam angulus GFE, eft pars
ipfius DFE, qui 2qualis pencba-
tur ipfi C. nonergo D,E, maior
cft quam BA. Sed neque minor,
aliasfateri BA, cadem qua priga
applicarctur dementiratio. ErB
wqualis. Ergo triangula DEF,
ABC, f{ehabentiuxta 4. & latera
Jateribus, & anguli angulis core
zefpondentibus (untzquales.

Sint deinde latera A B, DE,
fubtendentia #quales angulos
C, & EFD, iunter ?e xzqualia ,dico
latera CB, CA, ipfisFE, FD ,effe -
zqualia, & angulum A, angule
P, zqualem. Si cnim latus EE, fic
maius latere B C, fume re&am
EG,zqualem ipfi BC duc re@am '
PG. quonjam igitgr‘"ateta AR,

k. i



14 Elem. Euclidis

oP A D BC, fant zqualia
A /\ipis DE, EG, &

E FB CEGF anguli B,& E, funt

®quales ex hypeth. eritangulus

C, angulo EG ), zqualis. ® Igi~-

tur &eangulusEGD, anguloEFD,

erit zqualis,hoc cft externus ine

terno & oppofitoc quod eft ab--
fordum. Noneft ergo latus EF.
maius latere BC. fed neque ipfe

inus eft, vt oftendic cagcm dea
“Jnﬂ:mtio applicata lateri BC,
ergo cftei ®quale ; ergotrian-
gula ABC; DEF, ¢ habent
1uxta 4. cum latus AB, ipf DE,
& BC, ipfi EF, & angulus B,
angulo E. fic #qualis & confe-
quenterbafis AC bak DF, Thas
les Milefius augor huius.,



PROPOSITIO . XXVII.

€ B Siin duas re-
Sss” e AB CD. T
» refta EF. ingi-
- dens angulos alternos AGH.
. DHG. eguales inter [ fece-

" it 2 pamllela érunt inter fe
relte.

K

PRob Si non funt parallcle
- & 2 coibunt randem puta inf. 435,
& fiet triangulus GIH, cuius an. P>

ulus exteraus AGH ,erit® maior P;’P-

anterno & oppofito GHD, cui ra-
men ex hypothefi erat zqualis.
Similiter demontftrabitur, fi di-
cantur concurrere in K Ergonon
concprrunt. Ergo fune paralle.
Iz.

E iij



§6  Elem. Eudidis -
PROPOSHI1O XXVIIL.

& A l'n 85 in duasre-
: g% ftas AB. CD.’
‘ " _ " reita EF, inci-
dens o externum angulum
AGE. interno & oppofito 5
#d eafdem partes GHC, - _
gualem fecerit : aut internos
& ad eafdem partes AGH.
GHC. ducbusrettis aquales
fecerit: parallele erant inter
Je reite.

o Robatur 1 pars. Angulo

,,; AGE = zqualis eft angulug
+ 8. EGH,angulus CHG,2qualis pa-
~4%.  niturangulo AGE, , ergo ajterni
£.7-  BGH, GHC, funt zquales. cergq

¥ retz AB, CD, funtparallelz,



Liber primus. ¥
Probatur 22, Angulus EGA. .

eum angulo AGF, ¢ valet duos due?
reftos, anguli  AGH, GHC, po- P,:;‘
nuntur zquales duobus reétis:
« ergoanguli EGA, GHC, funt ¢ f
aquales. Ergo re&z AB, CD, %
funt parallelz per prierem par-
tem huius. '

Ex fecunda parte huius propas,
fitionis, congat fufficienter dg
Yeritate yadecimi Axiomatis,

- L4



48 Elem. Euchidis

>

T 2.

\

e,
Frop.
b8,
Prop.
£3.

x.

PROPOSITIO XXIX.

A In parallelas
%" vectas AB. CD.
" reéta EF. énci-
dens : & alternos angulos
BGH. GHC. eguales inter
[¢ facit: & externam EGB,
suterno ¢ oppofito &5 ad caf-.
dem partes EHD. aqpalem:
& internos ad cafdem par-
tes AGH. CHG. duobus re
&is aquales.

Robatur 1. pats. Anguli

DHG. GHC, 2 valent duos
retos : anguli item DHG,
BGH,? valent duos re®os . er-
go anguli BGH, GHC, funt z-
qualcs.
" Probs 2. Anguli EGB, BGH,
a valent duos retos ; anguli




Liber primus, 122
BGH, GHD, * valeat duos re-
&os , ergoanguli EGB, EHD,
funt acquales.

Prob.;. Redz AB, CD, po- 4i3.

nuntur parallelz 4 ergo neqlic Do
verfus A. neque verfus B, con-
currunt,crgo tai verfus A, quam
verfug B. anguli interni ad cafdé
partes {unt acquales ducbus re- err
&is,c fi enim exaliqua partcel A
s&t minores, ex eaconcurerent.
/ Covell. Omns parallelogram«
imum , habens vaum angulum
rectum, eft parallclogrammum
reSlangulum.



Th. 21,

2.

b
Ax.

b

(1] Elem. Euclidis

PROPOSITIO XXX,

AG B Oue cidern
L [ raﬂelqAB,CD-_

& inter f¢ funt parallele.

Rob, In has tres te@tas in co-

dem plano pofitas f cadat
rea GH, angulus AIL, acqua.
lis erit angulo ILF.2 quia funt al-
terai ; & angalus exeernus ILF,
angulo LKD, interno & oppofi-
to3, ergo anguli AIL, LKD, fung
acquales: < erga relx AB, CD,
fantpacallelry




Liberpritnus, &t
PROPOSITIO XXXI
A dato pun- Prébis

A &%
c;‘ &o G. date re-

= P 8¢ CD. paral-
lelams vectamlineam AB.dus
. ceres ,

' X G, in ditam CD, ducré-
@am GH, vicunque & an-
‘gulo GHD. *conftimnatur 2cqua- ‘l',";'
Disad G, nempe angulus HGA, 45y,
b erit re@®a AB, ipfi CD, paraile- Prop,
_‘a, quia anguli alterni AGH,
DPHG, funt acqualcs,



Th.22.

3.
Prop.

b2y,
Rrop.

62 Elem. Enclidis
PROPOSITIO XXXII.

AD Triangeli A B C.
AL}:_ Ve lamf BC. produ-
Gain E externus an-
Ius ACE. duobusinternis
& oppfitis ABC.BAC., ¢~
qualss eff: & trianguli , tres
interniangwli A.B. C. duo-
" bus reétis dqmales funt.

PRob. prima pars, Ducatur
ex C.re&taCD:. parallela re-
&z AB. tunc quiarecta AC. ca-
dic in parallelas AB. CD. anga-~
lus A, acqualis eft alterno ACD,
Et quia BC. caditin cafdem, an-
gulus ECD. externus b acqualis
cftinterno B. Totalis ergo ACE.
acqualis eft duobus internis &
oppofitis A- & B.



Liber primus. ép
Prob. 2. Angulus A CB. cum
externo ACE.cvaletduosredtos, ;-
fed angulus ACE. ¢ aequalis eft Prop,
angulis A & B.ergo angulus C. 432.
cum angulis A. & B. valent duos r-
reftos,crgotres anguli,8cc.Huius
propofitionis autor fertucPytha-
oras Samius circa anaum ante
Ghiift. 650

Cerol. 1. Omnes tres anguli
vnius trianguli,{unt aequales tri-
bus cvinlcunque alterius triangu-

1 fimol fumptis ; & quando duo
funt acquales duobus,crit & reli-
quusrelique,

Corol.2. In triangulo ofcele
re@angule, anguli ad bafim funt
femiredti,

Corsl.3. Angulus trianguli -

vilaterieft vna tertia duord re-

orii,vel duz tertiz vnius re@i.

Sch. Omnis figura rectilinea
diftribuitur in tor. tiangula,
quot ipfa continet latera, dem-
ptis duobus, & anguli triangulo
sum,conftitqunt apgulos figurz,



fa Elem. Budlid's

T

.17,
Prop.

PROPOSITIO XXXIIL
cAyD gne equales & paral-

lelas AB.CD; sdeaf-~
dem partes conitingunt : &
ipfe equales & parallele funt..

PRob; Duc re&am DA. quas
datas AB.CD. iuggat®unc
anguli alterni DAB.ADC. crunt
aequales : latus AB. ponitur ac-
quale lateri CD. latus AD. eft
commune b ergo bafes AC, DB.
funt acquales. v Ergo anguli
CAD. ADB. funt acquales :¢ er<
go reétx AC.DB, funt parallés
It ) o

PROPG




Liber primus. &
PROPOSITIO XXXIV. .

A B Paralldlogrammorum
atiorum qukex aduer Th,14
€ D [fodrlateraAB.CD: AC.
BD.&anguli A.&6D.B ¢ C. 4-
qualia funt interfe, ¢ diamatey
AD. illabifavidm [ecas.
1)Rob. Re&z AB. CD. ponun.
tur parallelz, . ergo angulus 0297
BAD. ‘angulo CDA. & angulus pyg,
CAD. angulo ADB. funtaequa-
Ies, cum fintalterni. Ergo trian=
gula ABD. ACD. habent duos
angulos aequales alterum aleeri,
& 1pfis commune Jaws AD. ad- s
iacet; yergo & religui anguli B. ;; .
& C. funt acquales, & reliquala- P
tera, AB ipfi CD. & BD. ipiAC.
eruntacqualia, cum acqualibus
angulis, nempe alternis oppo- ¢ 4- -
npantur. < Ergo triangula ABD, 7"
" ACD.acqualia intet fe.



; §6 - Elem. Ewelidis . .
PROPOSITIO XXVIIL

.1 A E’n S in duasre=
c‘% ftas AB. CD.

ot _ . refla EF. inci-
dens o externum angulum
AGE. imerno & oppofio ¢
ad eafdem partes GHC, o- »
gualems fecevit : aut internos
& ad eafdem partes AGH,
GHC. duobus rethis aqualcs ‘
Jecerit: parallele evant inter
Je relta.

o Robatur 1. pars, Angulo |
,:: P AGE - zqualt;s eft ang%llu_g ;
¢ 8. EGH.angulus CHG,2qualis pos
~/%  nitur angulo AGE, , ergoajterni
£.7.  BGH, GHC, funt zquales.  ergq
Frops xeétx AB, CD, funtparallelz,



Liber primus. ¥
Probatur 22, Angulus EGA. .

eum angulo AGF, 4 valet duos , ,
rectos, anguli- AGH, GHC, po- piiv.
nuntur zquales duobus rcg}is: v
e ergoanguli EGA, GHC, fune ¢ 1«
«quales. Ergo rectz AB, CD, %
func parallelz per priarem pat-
tem huius. '

Ex fecunda paree huius propas,
fitionis, con&at fufficienter 4
Yesigate vadecimi Axiomatis,



The 0.

a3,

b 8.
Prop,

Ax.

' [ Elem. Euclidis

PROPOSITIO XXIX.

A__¢g In parallelas
‘i#: reftas AB. CD.

" refta EF. inci-
dens : & alternos 4ngulo:

BGH. GHC. eguales inter
jé facit : ¢ externsm EGB.

suterno ¢ oppofito & ad eaf-,

dem partes EHD. equalem:
c& internos ad eafdem par-

tes AGH. CHG. duobm re-
&is aquales.

'

Robatur 1. pafs. Anguli

DHG. GHC, a valent duos
rectos : anouh ittm DHG,
BGH,® vhlent duos re&os . er-
go anguli BGH, GHC, funt z-
quales

Prob. 2. Anguli EGB, BGH,
a valent duos re&os : anguli




Liber primus, ‘;,"
BGH, GHD, b valénr duos re-
&os , ergoanguli EGB, EHD,
funt acquales.

Prob.3. Relz AB, CD, po- 4;5.
puntar parallelz 4 ergo neqlic P4
verfus A. neque verfus ‘B, con-
currunt,crgo tam verfus A, quam
vetfug B. anguli interni ad cafdé

artes funt acquales duobus re- i
&‘ls,c'ﬁ enim cxaliqua parteefe g0
sét minores, ex ca concurrerent,

. Corell. Omns parallelograme
mum , habens vhum angulum
reétum, eft parallelogrammum
gedangulum. ]



N ]

fo Elem. Euclidis
PROPOSITIO XXX,

Thou, AL B Que cidem |
" BT e EF. e
€ ¥® 7r4lleleAB.CD,

O inter [¢ funt parallele.

Rob. In has tres reas in co-

dem plado pofitas fi cadag

_ re&ta GH, angulus AIL, acqua-

® :3 lis ericangulo ILF.z quia fant al+
®rob. rerni; & angulus externus ILF,
$ «. sngulo LKD, interno & oppofi-
Ax.  toyergo anguli AIL, LKD, fuot
5-'17. acquales: < ergo reéte AB, CD,
Frpe Guapparalleldy T 0



Libergrimus. 6
PROPOSITIO XXXIL

A & xy Adato pun- Pribds
=5 5 &o G. date re-
ite CD. paral-
lelam retamlineam AB.dus
_ Gere. : .

3 X G,in ditam CB, ducré-
&am GH, vtcunque , & an- 2
*gulo GHD. * centftituatur acqua- ;n’,‘.
Lisad G, nempe angulus HGA, 4.5,
b ericre@a AB, ipfi CD, paralle- Prog,
. l_a » quia anguli alterni AGH,
DHG, funt acquales,



Th.22,

a3,
Prop.

b2y,
Prop.

' "Elem. Ewclidis
PROPOSITIO XXXIL.

AD Triangsli A B C,
wne latere BC. prodx-
fain E externus an-
lus ACE. duobusinternis
&oppfitis ABC. BAC, o~
gualss eft: & trianguli, tres
snternianguli A.B. C. duo-
“bus relis dqmales funt.

BCE

PRob. prima pars, Ducatur
ex C.re&aCD. parallela re-
& AB. tuncquiare&a AC. ca-
dit in parallelas AB. CD. anga~
lus A. aequalis eft alterno ACD,
Et quia BC. caditin ealdem, an-
gulus ECD. externus ® acqualis
citinterno B. Totalis ergo ACE.
acqualis eft duobus internis &
eppofitis A-& B.




Liber primsus. 6§

Prob. 2. Angulus A CB. cum
externo ACE.cvaletduosreétos, ¢,
fed angulus ACE, ¢ acqualis eft Prop,
angulis A & B.ergo angulus €. d32.
cum angulis A. & B. valent duos Fre-
retos,crgo tres anguli,8c.Huius
propofitionis autor fertucPytha.
oras Samius circa anaum ante

Ghritt. 650,

Corol. 1. Omnes tres anguli
voius trianguli,fiunt acquales ui-
bus cuivfcunque aleerius triangu-

i fimul fumptis ; & quande duo
funt aequales duobus,erit & reli-
quusrelique.

- Corol. 2. In triangulo Uofcele
re@angule, anguli ad bafim funt
femire&ti.

Corsl.3. Angulus trianguli 2-

uilaterieft vna tertia duord re-
g{orﬁ,vcl duz tertiz vnius recti.

§ch. Omnis figura retilinea
diftribuitur in tot. tiangula,

uot ipfa continet latera, dem-
ptis duobus, & anguli triangulo-
sumjconftitqunc apguloes figurz.



3 & Elem. Euclid's

7'6.:;.'

. ig,
Pfop’.

¢4
Prop,

Prop.

PROPOSITIO XXXIIL

A-B Rete AC. BD,
(':E]Z gue equales & paral-
lelas AB.CD; adeaf-~

dem partes conitngunt : &
ipfa aquales & parallele funt.

Pkob; Duc re@am DA. quas
daras AB.CD. iungat®tunc
anguli alterni DAB. ADC. crunt
aequales : Jatus AB. ponitur ae-
quale lateri CD. latus AD. eft
commune b ergo bales AC, DB.
funt acquales. » Ergo anguli
CAD. ADB. funt acquales:< er-
go etz AC.DB. funt parall¢:
l=, ’ o

PROPG:



Liber primus. &
PROPOSITIO XXXIV.

A B Parallclogrammorum
Jpatiorum quaex aduer-
< D [odrlateradB.CD: AC.
BD.¢» anguli A.¢¢D. B ¢ C. 4-
qualia funt interfe, ¢ diametey
AD.illabifariam [ecat.
I)Rob. Re&z AB. CD. ponun-
tur parallclz, . ergo angulus
BAD. angulo CDA. & angulus
CAD. angulo ADB. funtaequa-
Ies, cum fintalternt. Ergo trian-
gula ABD. ACD. habent duos
angulos acquales alterum aleeri,
& ipfis commune latus AD. ad-
iacer; ergo & reliqui anguli B.
& C. funt acquales, & reliquala-
tera, AB ipfi CD. & BD. ipfiAC.
cruntacqualia, cum acqualibus
angulis, nempe alternis oppo-
pantur. < Ergo rriangula ABD.
" ACD.acqualia interfc. :

Th.24

4290
Prep o

b6,

Prop.

¢ 4 -
rnf.
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§6  TElem. Euclidis
PROPOSITIO XXXV.

AEFBARFEB  Parallelo -
A EF B Fp. ﬁ;per ea=
< D d@m bdﬁ CD.
¢ in iifdem parallelis AB.
CD. conflituta, inter [¢ [unt
equalia.
I D tribus modis poteft centin-
gere, fi ve videsin 1. figura,fic
dico. Re@ta AE FB.funtagqua-
les, quia funt b aequales reéta
CD. Re@x'AC. ED, funt acqua-
les:angulus CAE, 4 aequalis eft
angulo DFR, exterous interno &
oppafito,ergo triangulum CAE,
agquale eft < rigngulo DFBfad~
dito ergo communi FCD. fient
pary{lclogrima AECD, FBCD.
aequalia, = 7

Siyeings Re@z AE.FB, fune



Liber primus. €7

aequales ve prius: f dempta igi- f 32
tur communi FE. erunt acquales x.
AF. EB. Redlg¢ AC. ED. funt o
§ acquales: anguli A, & E. funt brep;

acquales, iergotriangula FAC, & 29.
" BED. funr aequalia. addito ergo Irer-
communi trapefio EFCD. paral- 54>
lelogramma AECD, FBCD. e-
runs ! aequalia. i12.

Si vtin 32 idem repeto. Re&ae A%
ABE. B. fun¢ m acquales jpfi CD. :,3;:
Dergo &interfe: ergo reta, AF. g 1,

gqualis eft retz EB.Rc@zAC. Ax.
ED. funt » acquales, anguliitem @ 3»
E. & A.funt 2 xquales:ergo trif. eyl
Ella ACF. EDB. funt ,acqualia: p,ep,

go fi ab vtroque tollas trian- g 23,

gulum EGF relinques acqualia Prop.
trapezia ACGE, & FGDB. qui- 34
bus i addas commune triangu- %
lum CGD facies paraliclogram- -
ma AD, DF, acqualia.

L

Py



& "Elem, Buclidis
PROPOSITIO XXXVI.

Thi, A GcH B Parallelo rM;
wa AE.HD [i-
€ E F D peraqualibnsba-
fibus CE. FD. & in iifdens
parallelis AB CD. confbits-

ta; inter ¢ funt equalia.

‘ l)Rob. Conne&tantur parallelo-
? =;_‘ ‘gramma re@is CH.EB » quae
b35. cruntacquales & parallelz. Hoc
Prp. pofito, parallelogrammum AE.,
¢ 1. acqualeeftiplt CB. & parallelo-
o grammum CB. iph HD.« ergo
- parallelogramma AE. HD. func
acqualia.’



* Liberprimuns. @

PROPOSITIO XXXVIL

ACD.FCD. fu-

per eadem baf

- CD. ¢ in iifdem parallelis
AB.CD.confiituta funs inter
J¢ aqualia.

L o

I)Rob.'-‘ Per D. ducas DE. pa- ¢ sr:

- Ltallelam re@= CA.& DB.ipfi PP

CF. parallelogramma AD. CB. s 15.
- » erunt aequalia :  fed sorum di- Prese
midia funt triangula ACD. ‘l’,"’"
FCD. 4 ergo ipfatriangula ACD. "7

47
FCD. fun: acqualia. . .4:'—'

..

F

A _EF Trianguls  Thayi

i



70 Elers. Euclidis
- PROPOSITIO XXXVIH.:V

Thas. A G @R - Trianguls
‘ Z¥_'.SZ§ ACE.BFD.f-

CE F Dper aqualibus
bafibus CE.FD. ¢7 iniifdem

parallelis AB. CD. equalis
fint inter fe. '

' lR_ob.. » Ducatur EG. paral-
g3 Plcla ipfi AC. & FH. ipli BD,
b3e. P erunt parallelogramma CG.
Prop. HD. acqualia. . Horum dimidia
$34  funt triangula ACE. BED.d Er-
";' g9 funtintcr fc zqualia,




Liber primus, 7t

PROPOSITIO XXXIX.

Aqualia trian-

gela AB C,

B < DBC. fuperea-

dem bafi BC. ¢+ ad eafdem

partes eonflituta 5 in iifdems

[funt parallelis Hoc eft AD.
‘eft parallela BC,

Pkob. Sinegas AD.ipfi BC. effe
parallelam 2 fic AE. cui reta
BD. produ&a gccurratin E. Du-
&a ergo recta CE. b triangula
ABC.EBC. crunt zqualia, quod
fieri nequir : nam triangulum
DBC. pongbatur zquale trian-
gulo ABC. Quod fi dicas AF. &
BC. cfle parallcias, cadem repe-
tetur demonfira:io , & fequetug
term & pastem cffe 2qualia,

Th. 295

a3y
Prap.

b 172
Reop,



T5.40,

® 3.
Jore

Ji Elem. Enclidis
PROPOSITIO XL.

¢ &qualia trid-

A gels ABC.

$CcE - DEF. fuper 2~

gnalibus bufibus BC. EF. ¢o

ad cafdem partes conflsti=

24, in iifdem. fune parallelis
AD.BF.

l)Rob. Si negas 4 D. iph
BE. cffc parallelam, fit 4G.
cuioccurrat ED. produ@ain G.
Tunc ducta GF.crunt* triangu-
la\GEF. 4BC. zqualia: pone-
bantur autem zqualia triangula
ABC. DEF. crgo totum GEF.
& pars DEF. eidem tiiangulg
ABC.cunt zqualia. .

PRO-



Tiber primis. 73
PROPOSITIO XLI

A EF 5 parallelogram-

r mum AE.CD.cort- 1, 5
€ D.punim cum trian- '
gulo FCD. bafim CD. ba-
buerit, ¢ in irfdem parallelis.
AF.CD, fuerit : parallelo- -
grammum ipfum eris duplumk
Iriangali,

PRo}w‘. Ducatur diameter AD. ;,’,;i

Triangula FCD. ACD.*funt ¢ 345

Zqualia ; Parallcdogramemum Prep; |
CE. veft duplum tri«nguliACD. M i

u rop
An

—

!

€ c1go & triapguli FCD,

[



"4 Elemn Euclidis

Prob 11

PROPOSITIO XLII.

acy  Dato triangulo

| '/y/JZ/ ABC. sguale pa-*

-BEGC rallelogrammum

_GC. conflituere indato reiti-

alo.

Prop.

b1Lp.
223,
Pn;.
d 31
Prop.

-\
€33,
Prap,
f an
Prop.
ge. .
vix,

lineo angulo D. LI
Ati grianguli ABC. Bafim BC,
dijde 2 bifarim mnE.dadtaque
EA. b ggatur per A. refta AH. pa-
rallela jp(; BC. AdpunétumE. . fa-

&o angulo GEC. iph D.zquali;edu-

catur ex C, re&a CH. ipfi E@. paral-
lela ' tunc figura GC. erit parallele-
gramma,cum latus GH. ponatur pa-
rallelnipfi EC. & latus CH. Ipfi EG.

. Quod auté it wale,quale petitur , fic

Probatur. Triangula ABE.AEC
funtczqualia: triangulum AEC. eft
dimidium trianguli, ABC. & f dimi-
dium parallelogrammi B C. fuper
cadem bafi EC. conftituti : ergo
triangulum ABC.eft zxquale paral-

Aelogrammo GC. habet autem pa-

rajlelogrammum ex conftru&ione
angulum GEC. xqualem dato augu.
lp D. quod percbatur,



Liber primus 7 °
PROPOSITIO XLIIL

Omnis pgzml- Té. 3%,

AF__B lelogrammi, c3-
515l | plementa eorik

2 ] (=
S guecircadia
metrum  [unt .
pam/lelagmmmamm s fnter
ﬁﬁm.t equalia. ]

N hac figura, parallelogram-
Ima circa diameerum funt; FK.
HE: complementa verd eorum,
parallelegramma AG. GC. hgc
complementa dico effe zqaalia.

Prob. trianghla BAD, 8CD. 5% 1

“funt2acqualiadtémque triangu- o8
la BKG. BFG. & GED. GHD.
Ergo fi ab acqualibus triangulis
‘BAD, BCD. tollasacqualia , né-
pe BCG. ipfiBFG. & GHD. iphi
GED. complementa GA GC.-
gnz remanent, cruntacqualia.

QE, B,

Gii



¢ 96  Elem Euclidi
Ad datém rectain
AC M F. dase: sriangule
Preble- ABC.aguale paral-

mae 1l
; 311"

N

Prep,
b2
Prop.
c 31,

. ”‘!b

d33.
Rrep.
42
_P rop.

f18.
Frop

K lelosgrammum CM.
appl.careindaso k-
gulo rectilineo D.

Conﬁitue triangulo ABC.2 zquas
le paralicloagrammum C G. ha-
bens angulum GEC.zqualem angu-
lo dato D. tumproduc BC. in K.
ficvt CK. fit b zqualisdatz F. perK,
agawr< K1, parallcladpfi CH. oc=
currens GH. produéle in 1. Deinde
ex 1. ducarur per C. diameter IC.
occurrens reétx GE. produllz inL,
& perL. ducatur LM. parallela ipfy
EK.fecans IK.produdtam in M. po-
| ducatirque HC, in F. dico parailelox
! grammum €M. cffg quod petitur.
Prob. ComplemeWta GC. CM. siie
d ¢qualia:coplementum GC. et ¢ -
quale triangulo ABC. ergo & cOple-
mentum CM. hebetaurélineam CK.
ezqualé datzF. & angulum GNM,
¢qualein fangulo HCK. quif zqualis
. ¢ftangulo GEC. quiponitur ¢qualis
dato angulo D. ergo parallelogri-
mum CM. equale eft triangulo ABC..
& habetlineam CK. ¢qualem date
F.& lngulum GNM.zqualém datg-
'B. quod petebatur,




i Eiber primus. 77
AROPOSITIO JXLV.
: *13 FG R 3 Dato reélis

neo AD. e

- guale paral-"Prgl 1y
- é'lelngum;num
[ ED. confli-
DHI D iyererindus
relfilineo angwlo ¥,

D Tuide reftilineum in triangula,
fac pacallelogrammiEl.¢quale .
srianguld BCD. in angule M. gquali 444~
ipfiF. fupralatus GI.2 & paralielo~ Prope
grammut GD. gquale triangulo
ABC. habens in 1. angulum GID.
zqualem jpfiH. & fadum eft quod - )
petitur. bex
, . Prob. Re82 EH. KD, b eidem GL. 00,
ideoque & inter fe funt« parallelz . o
& 4 gquales : angulus GID. ¢ zqualis pygp.
eft angulo EHI. f angulus EHI.cum’ g4,
angulo H'G. valent duosre&os, et~ pyyp
go &anguli GIH. GIO. valent duos , 29,
refos: exga g lineg HI. ID. lacentin py,p
dite@um, imilirerque E 5. GK, & £i¢ -
cpm zqualibus HI. FG. ¢quales ad- prop.
ditz fint ID, GK. totg HD, EK. funt g4
zquakes. ecgo figura ED. eft paralle- by,
“logrammum cuius partes funt gqua-
Yes partibus dati re&tilinei’ & angu-
Jus H. zqualis dato F. ergo,&e..
N ' ‘G i
-



78 Elem. Euclidis
~ PROPOSITIO XLVI.

Pra c*p Daa refta AB.
‘ gunadratum ABDC,
NB defiribere.
a 1.
Prop. EX A & B.zerige perpendicu-
k_lares CA. DB. aequales ipfi
AB. iungaturque reétaCb.& fa-
bio, Ctum eft quod petitur. ,
Def.* Prob.b Anguli A, & B, funtre- -
;:s © &itergoreétg AC, BD,funt¢ pa-
i rallelg. Viraque d eft aequalis ©
wuf. ipfiAB.crgo&interfe:cergo &
¢ 3. AB,& CD parallely, fantzqua.
Prep. les: ergo AC,CD, DB, funtae.
" quales, & figura eft parallelo-
gramma:icumque anguli A, & B,
f 34 fincre&i, ferantetiam oppofit
Pop C,aD, re@i Ergo ABD G, eft
quadratem, QE F.
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. Liber primus . 79

PROPOSITIO XLVIIL

*In yeltan-

e/ I gulatriangulo
e BAC.. gua-
Bl ke dratum BD

el Ny quod tlmere

T4 3.

reltum’

angulum BAC ﬁbrendente
defcribitur 5 egnale c:/f qHa-
dratis BG.CH. que 4late-
r;bm BA. AC, reflumomgug
Ium BAC. continentibus, de-
SJeribumar.

PRcb £x puncto A, duca re.
¢&am AL parallelamnp( BE,

& iungerectas, AD,BL Triangu-
JaACD, ICB, fc habcm iuxta 4,
nam larcra CD CA,b funt ae-
quaha ipfisCB, Cl & anguli con:
. tenti ICB, AC D atqualcs <im
anguk ICA, BCD, fintt redli &
G i -

a3l..
Prop,

b 300

oy -



o

* &a,

.

e Elem. Buclidis .
. . angulus ACB{
' eommunis: cre
go . triangula
- ACD, BCI, funt
agqualia. ¢ Sed
J o~ eridgold ACD.
. eft dimidid pa.
rallelogrammi LC, cum fint fu-
pracamdem bafim CD. & inter
cafdemWhrallelas AL, CD, &
triangulum [CB, dimidivm eft
quadratiCH,ob eandcm caufam.
4Ergo quadratam CH., eft ¢qua<
¢ parallelogrammo LC,ciifn eo-
1um dimidia fint agqnalia.

Tam ducan‘ur re¢t e AE,FC,
"Friangila FBC, ABE, funt ae-
qualia, ctifc habedtivxta 4.¢ &
triangalom ABE, eft dimidid pa-
sallelogrimi BL, ficut triangnl
FBG, dimidid quadrati BG:ergo
quadratum BG eft gquale paral.
Ielogrammo BL. Totum ergo
ghadratum BD, aequaleeft qua.
fratis BG, CH, quod eratproba.-

dum. Hviug propofitionis- auctoy

fcm_(r Pythagoras Samins.




Liber primus " 7

PROPOSITIO XLVJL.

» Si qmzdmtnm Ths4
cZ g *guod abCB.vno,
' laterum' trian-

quli CAB. defértb:mr,aqua-

e fit iis que areliquis duobus
triangnls lateribus AB. AC,
deferibuntur quadratis : ax- -
gulm CAB. sontentus fub re-
Tiguis duobus trianguli laseri<
~ bus AB, AC. reituseft.

Rob. :ducaturex A, ipft AB. ‘I',"Dl'
perpendicularis / AD, ipfiac, P
zqualis, jungaturque reéta DB.
hoc pofito fic dico , Angulus 5 1o,
DAB.reQuseft, .crgo qu.asratu Def.
se&te DB, acquale cft quadraus‘r‘”'
métarum A B, AD vel AG



d1.
Ax,
e8.
Lrop,

81 Elem Euclidis 7358,
i’ - Iam quad o
A&ﬁ 1pfius CB. ex *hgpr
c B poth. 2quale 6l
quadratis earundem CA. ABE&
dergorette CB.BD. fint acqua.
les. Ergo triangula CAB. ADB.
habent tria latera aequalia , < & .
angulos qui aequalibuslateribus
refpondent aequalem Ergo i an-
gulus DAB. rectuseft, erit etiam

reCtus CAB. cim Jatera DB. BGC,

" fint acqualia.
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DE PINI‘lTIONES. N

’

c p - Parallelo-

] grammum 78~
‘ - | Clangulum A
by 5 BCD. conti- -~

" meri dicitur
fub duabus reftis AB. BD.
guae rveltum angalum ABD.

comprebendunt,

Vemadmodum in circula

cognita diametro, tora cius
area cognofcitur , fic expreflis
duabus lincis quz anguld re@d
continent in parallelogrammo
re@tangulo , ftatim’ tota eiv-
quantitas incelligitur, nimiran:
latitude &longitudo. i

\

—————



P ::9.}«
4.1,

84 Elem. Euclidis
: h Obferua 1. 1I-

"€ D na parailelo -

grammum  dici

re&angulia qued
) vn;xm hﬂaﬂ an-

- gulum re&tam. i
A 8 enim vnus eft re-
&us b erunt &

reliqui re&i. :

Obferus 2.Infequentibus nomine
se&anguli, Euclidem femper intel-
ligere parallelogrammum re&an-
gulum, licet vis nominis id non exi-

at.
g';. Geomerras omne parallelo.
ammum exprimere duas tantum
nominando literas, qug perdiame.
trum opponustur. Vt appofitum pa.
rallelogrammum appellant. AD.

4. Cognitis lateribus re@anguli,
jnuenifi cius arcam ed multiplica-
tione numeri vnius lageris in npme-
gum alterius lateris circa cundem
angulum. Similitérque co gmiaarea
1e@anguli & vno Jaterum, inueniri
alterum latus fi dividatur numerus
areg per numerum lateris dati, qua~

fiens enim erit latus quefitum, ©




Liber primmsi 8%
IL

B " Omis
A - parallelo-
e grami fpaty
Gy vrmmqaed-
. libes eorum

= que ~ circw
diametram illins [ints paral-
klogmmmomm, cum duobns
complementis, gnomon ke
tur.

IN patallelogrammo AD. pa-
rallelogrammum G E. cum
duobus complementis GE, EH,
vocetur repér, qitod Lating nor=
mam fonat, cius cnim fpegici
nobis exhibet: )



L. {1 Elem. Buclidis
PROPOSITIO L

i o p & fuerint due
iy relle G@“ AB.

5 [feceturque alte -
raipfarum AB.

. in gquotcungmc
ﬁgmmm AE.EB, rettangn-
ium CB. comprehenfum (ub
‘dnabus reftis A C. infelld
h@ktt G. & AB. fitd, o-
gquale eft reftangulis CE.FB.
guefubinfeita CA. & guoe
libet fzgmentoram AE. EB.

.Comprehenduntur.

AE
GQ—

Rob. ex punéis A, & B, cri-
air. ge aperpendiculares AC.BD.
& 3.1. #quales datz G. & ducarurreéta
618.1, CD, ficque flat b < ex lincis C A,
§34.1. hoc eft G. & AB. reftangu.

Jum CB, ReGtam AB. vicdngue




>

Liber Primus. 34

déuide in E. & fiat ¢ EF. parallela

& zqualis ipfi AC, erunt CE,FB,‘d” ]
reGtangula. Nam angulus FEB, %,
reftus efte quia zqualis ipfi A, ¢25..
& confequenter f reliqui anguli £28. 5.
redti, & laterat lateribus oppo- £34+*
fiuis xqualia. Hazc autem duo
re&angula CF, BF, fimul fumpta

funt ¢qualia totali BC, hoc ¢ft
partes toti.n Q E. P, b1y.ay
. 1dem patecin.numeris, puta 6.
. & 2. dinide 6. in 2. & 4. dico
12.numerum productumex 6. in

2. gqualem eflc duobus numeris

4.& 8. qui fiunt ex muliplica-

tione duorum induo, & in'qua«

tuor,



a s

, 58 Elem. gu:iidi':
PROPQSITIO VI.

§i refta linea
ECHEF AB. feita fit ve-
éungue puta i
g. & .D. _E.Re;
n an la ~C‘,
‘ e B GD'.g?-IB. com-
Prebenfu fubtota AE.hoccft
AB. & guolibet Jegmentornus
AC.CD.BD.egualia funt,
guadrate AF, quod & tork
AB.fir.

2161 1R OB. Ex AB, ﬁat‘quadrai,

This

’g;tl tum EB.ex €, & D, crigan-
wr 5CG. DH. parallclz & ac.
quales.ipfi AE, hoc pofito, eric
re@angulum EC. comprchen

cio. fom fubtota AE.c hoceft AB. &

Pef. fegmento AC. & codem modo
T reQangula GD, HB, fubrora &
vuos

\



. Liber primus. ‘89
virolibetfegmentorum. Cum era
go re&angulaEC, G, HB, fint
d partes omnes fuo toti quadrato
AF, =quales | pater rectangula
compschenfa fub AE, hoc eft
AB, & fegmentis AC, CD, DB,
xqualia efle quadrato lincz AB.

In numé¥is dividero. in7.&
3.dico 70. & 30. qui producun-
tur.cx multiplicatione 10.in 7. &
in3. ¢qualia cfle 100. quadiaio
pumeriio, |

d19.4s



go Elem. Enclidis
PROPOSITIO IIL

c p Sireltalinea
[F | AB. feita fir
== . vtcungue inE.
Rf&angiflum
GCB. fiibrota AB,¢7 vnofeg-"
mentum AC . hoc eft AE.co-
prebenfim , equale eft re-’
&angulo FB. guad [ub fig-
‘mentis BE.FE. hocelt BA,
comprebenditur , & quod &
prediétofegmento AE. deferi-
-bitur quadrato CE.
Y Rob. Datam AB. feco vteun.
- wein E.ex puncis AEB.eri.
w1, 807 Pirendicilares AC.EF.BD,
b v parallelas viaer o g xquales’
& 3. fegmento AE. W, g, o re@am
€33 % 3 punfloC. adD.qua -, aral-
13! lelaiphi AB,Hocpoﬁtothpu-.
wfd.

AC, eft zqualis?ipfi AE. c18u



Liber primus. [31
reQangulum AD. eft coprehen-
fum fub tota AB, & vnéfegmen-
torum AC, hoceft AE’ Rurfus
EE. eft 4¢qualisipfi EA: ergo re-
&angulum FB, eft comprehen-

- fum {ub fegmento BE,EF, hoceft
-AE. Denique parallelogrammum
‘AF,quadratum cft e cum AC,EF,
fintdperpendicnlares ipfi AE, &
eidem zquales. Ergo cum rea
&angalum AD. xquale fitqua-
drato AF, & rectangulo FB, pa-
tet re@angulum fub tota AB, &
fegmento AE,zquale effereGan-
gulo comprehenfo (ub fegmentis
AE,EB.& quadrato predidti feg-
menti AE. Q _E.P.
In numeris divide 10, in 7.8 * =
3. numerus 70. productus exio.
in 7. zqualis cft numero 21. qui,
ex 7. in 3. producitur; vna cum
49 quadrato prioris parcis 7,

e3tde



" Elem. Euclidis

T5. 4

. ®46,1,
6. gL
¢ 3o.
Def.
ds.1.
€321,
.1

PROPOSITIO V.

: Sirelta linea
D__EE AB. fittafieve-
cungue, in C,

) H G ly guadrat AF.

quod 4 1o1a A
A CB g, deferibitnrs
equale erit quadrasis HF.
CK. gue s figmiris AC. CB.
deferibuntur, b eirellangulo
gnod bis fub fegmentis AC.
GB. ccmprebenditur nempe
reCtangulis AG.GE.
P Rob.Super datam AB.flat qua-
dratum AE.duc diametrum DB.
ex C.fiat CF. parallelab re&a BE.
fecans diamgtrum in G. per quod
age HK. parallelam bipfi A B. hoc”
pofito fic dico. Trianguli ABD.late«

fa AD AB.funtc cqualia. .crgoan~
guli ADB. ABD. funt d ¢quales, er.

*go femire&i, ¢ cum angulus A. fie

refus. Idémque dicendum detrian-
gulo EDB. Rucfusangulus DFG, £o-



Liberprimus. 3

&usseft, angulus FDG. oftenfus eft
femire&us, ergo angulus FGD. etid
femiré@usgell, ergo latera DF. FG. g 32 1.
funghzqualia: fed ipGs etiam funt #6.1.
wmqualia i lateraoppofita DH. HG.er- 434. 1.
go parallelogrammum FH. quadra- £3o.
tum! et. Eadem de caufa quadra- Def,
- tument€K. ergo HF. CK. quadrata
funt fegmentorum AC. CB.ciim la-
tus HG. fit zquale, ipfi AC. Simili-
tetre@angula AG. GE. continentue
fub (egmentis AC.AB. quia CG.GK,
funt zquales ipfi CBe cum CK. fit

uadratum,& GF. itemaqualis re-

&z HG. ob quadratum HF. hoc cft
re&z A G. Igitur cum quadratum
AE. {if zqualequadraris HF. CK. &
re&angulis AG. GE. verum eft qua-
dritum AE. fuper datam AB. zqua.
Ie effe quadrartis fegmentorum AC,
CB, & re&angulo comprehenfo fub
ii{dem fegmenais, bis {umpto.

Sidinidar 6. in 4. & 2. quadratum
6. hoc et ;6. zquale eft quadratis
partum 4. X 2. hoceft 16. & 4. via
cum numero $. bis repetito qui fit 3
gaxtibus 1.& 4. in fe multiplicatis,

: E iij
®



3 Th3

€46.1:
&31. 1.

caof.
el o
Lins

9 4 Ele(;i. Euclidis

'PROPONITIO V.

o EFY Si. reé'bz.li;mzr

P K equalipin C.eo*
A G DB non equalia in

' D. Rettangnlic
LD. fub inegualibus . torius
AD. fegmentis AD.DG.hoc
eft DB. comprebenfium, vna
¢wm guadrato HF. qnod ab
‘intermedia (etionwm CD.
equale eft guadrato Cl. quod
adimidia CB. deftribitur.

Rob.Super dimidia CB.fiat,2qua-

dratum Cl. duftaque diametra
BE. agatur bper D. re@a DF. ipfi

Bl. parallela : Ex eadem re@a BI.
fume B K. zqualem ipfi DB. & pex,

)

pun@um K. b agatur KL. ipfi AB. |

patallela & addatur A L. parallela
ipfi BK. hoc pofito fi¢dico, triangu,
It ECB.angulus C. reGugelt, ¢ & la-
tera CE, CB. zqualia, erfo d anguli
E. &3, fantwquales, Ergo¢ femire-

A B, fecetar in

l

|

1



Liber primus. ‘95
&i. Item; fanguli IEB.IBE. {unte-
quales & femireftie ob: eandem ra-
tiencm. Rucfus in parallelogrammo
D1. angulus DBI. reétus cflex con-
ftrulione, ergo fangulus BDF. re-
&us.Nunc in triangulo BDG. angu-
lus D. re@uselt : angulas DBG. pro-
batus eft femireftus, ergoe & angu-~
lus BGD, femite@us cft : ergo g late-
ra DB. DG. funtxqualia: ergonre-
&angulumID. fub ingqualibus feg-
mentis AD.DG. hoceft DB. con-
tentum. Eodem modo degonftra-
bitur parallelogtammum yF. effe

uadratum fapra fegmentum inter-

meditim HG hoc et CD.nam ré@an-
gulum LC. zquale et ipfi DI, cum
viumque fit gquale ipfi. CK. nam
1C. & CK.funtifuprazqualesbafes
& inter eafdem parallelas: CG vero

e32. 0.
fro. I

P4 6.1¢
h1I. ’
th. L -

i36. 1

l . L

& Gi.-fant complemental zqualia, - .

.quibus i addas,commune DK. erunt

zqualia CK., & D 1. cxtera autem
nempe HE.CG. {unt communia.
* Duide 1o zqualiter in5.8&§.in-
zqualiter in 7. & 3. etitque nume-
tus 21. €X 7. in 3. vna cum quadrato
numesi intermedii 2. quod eft'4.
aquale quadrato dimidii §. hog eft
pUMCIO 25,



96 Elem. Eéclidis
PROPOSITIO VI -

e OSi retta linea
: AB. fecerur bi-
(= fariam C. eci-
AT BD gue reita qua-
. damBD. in re-
um adijciaryys veltangulum
AL comprehenfum fib tota
AB. @m adielta BD. & fib |
adieta DL hoc eft BD. vne
cum quadratoKG. 4 dimidia
KH.hoc eft CB: equale eff
guadrate CE. a linea CD.
quetumex dimidia CB. tum |
ex adiunéta BDx componitnr
‘tangnam una linea, defcri- |

to. ’ ’
.“‘J: PRob. Super retam €D, 2 fige ‘

: quadratam C E. per B. age BG. |
LEIRE f;:allclambigﬁDE.fumeDl.ggqua- ‘
. <
L]

mipfi DB. &ex1,age IL. paral-
{clam

S / T
. . R




. Liber fecundus. =~ 57
lelam & zqualem ipfi D A. iwngatur-
que re&ta LA,quo fadto fic dico.Re+
&angula LC.KB. funt inter eafdem
parallelas 8 fupra zquales bales, -
b ergo zqualia. Exdem KB.  zquale 4361
eft complementut HE. ergo erit & ¢43- 13
HE. zquale ipfi LC. & additis com-
munibus CH. Bl. gnomen GD. IC.
zqualis erit totircGanguloAl.quad
_continetur fub tota AB. cumadie&a,
BD. & fiib adie&d DI. hoc eft BD.
Tamvero gnomon GD, 1C. adie&o -, .
quadrato KG. partis dimidiz KH. 434 il
d hoc eft CB. fir zqualis quadrate
-ipfius CD. qua cft pars dimiidia cam
- adinn&a. krgo parallelogrammum
Al adie@to codem quadrate KG.
fict zquale eidem quadrate CE. ~
-In nunvers; 10, fecetur bifariinmi
in 5.& §.addatur ei numeris 2. nu-
merus 24, qui producitar, dulto
tompofito 12, in adiunéum 2. vna
<fim quadrato 25.quadrato dimidiis
xqualis eft 49. quadrato numeri 7,
quicxdimidio 5. & adic®oz. comts
‘ponitur, 4



Th.y.

846.1 dueBE.in G. fic vt EG. fit zqua- |
b 36- 1. fisipl BM,¢ hincerit MG. gqua-

_c2
s,

menti CB. fimul’ fumpta,

- bis [kmpro reftangulo A M.

‘qualem ipfi CB. ducantur CL, ,

‘o8 Elem. Enclidis

PROPOSITIO VIL»
.A cB  Sireta linea

AB. feceturve- .
K& " cungue in C.
pL L quadrata totius

FG @ verinfuis feg-
hoceft AE.EF: aqualia funs

gued fub tota AB. ¢ [ub di-
&to fegmento CB. continetar,
cum addito KL. alterius fig- |
menti AC. guadrato. T

Rob. Super AB.* flat qua-
dratum AE. fume BM. 2- |

MK ° parallelz ipfis BE.AB.pro- |

lisipli BE, fiat quadratom EF,
» ]‘- : Rl -

4

[OIRN




Liber fecundus. 99
hoc pofito : quadratum torius
AB. quodeft Ak, cum quadrato
. fegmenti CB dhaceft EF. gqua- .
“liafunt reGangulis AM.MF (qac 4 £2 ¢
{ mfubtota 4 B. & fcgmento oy }
-BC.cum BM. ficipfi BC. 2qua-
lis; & in reétapgalo MF. latera
MG.FG. fin®qualia ipfis BE.
BM.hoceflt AB.CB ) vaacym
quadrato alterius fegmenti A4¢;
. quod cft KL.totum videlicet par-
ubus omnibuseft zquale.
Diuidc6.in 4. & 2. quadratum
totius 6.nempe 36. vna cum qua-
drato ipfius 2. hoc eft 4. xqualia .
funt numero 4o. quific ex numea
ro 6. bisduttoin x. hoz eft 24.
.¥nAd cum quadraco alterius pars
tis 4. quod et 16,

BT TP RN



106 Elem. Euclidis

PROPOSITIO VIIL
Th.S. | A_CBD Sireitalinea

, (AB. fecetsrvi-
) 4 K

LS4 Mcungue il} C.

reétangulim1B.

'E HGF q’at:r compres-
benfum fub tora AB. & wio
Jegmentorum BR. hoc eft
BC.cum ¢o , guod a religuo
Segmento AC. hoceftLS. fir,
guadraroLH. equale eft gna-
drato AF. guod 4 tota AB.
& diéto fegmento BD. hoe
et BC. tanquam ab vna
AD. defiribitnr.

b.Re&t2 AB. fe&z in C. adii-
Pc atur inreftum BD. ipfi BC. =~
qualis. Super tota AB! & adunéta
BD.hoc eft fuper AD. fiatquadtatum
ED. ex punétis B C.duc rectas 8G.
CH,ipfi DF. parallelas acceptifque

-



Lsber fecundus. 1ot
DK. KM. ipfis DB. BC. zqualibus,
ducrefas K1 ML! ipfi DA, paralic-
1as.Hoc pofito fic dico, circaRk.con-
#ituta funt quadrata qu.ituor, qno-

- yam latera omnia ipfi BC. funta z- % E; .
qualia.Du@a diametro ED. comple- #%%
menta AR.RF. b (unt2qualia,fune- ¥ 31+
que retangula fub tota AB. & BR.
hoc eft fegmento B C. Eodimque
modo IS. SG. funt complementa z-
‘qualia,quibus fi addas quadratae-- -
quilia $R. BK. fient re@tigula duo-
bus prgcedentibas gqualia,cam fine
inter eafdem parallelas & zquales
bafes : ergo quatuor illa refangunla
{unt {ub tota &vno'ngmento.Q:llgd
fi quatuor illis re@angulis addas
quadrarum LH. alterius {egrnenti
L5.hoceRAC. illa omnia fimul fum-
Pta erant ¢qualis quadrateED.quod
£it fupra AD. .

Si¢. fecenturing. & 2. ducatur.
ue quater numerus 6. in 2 fient 48.
g:' addatur qradratum ipius 4. hoc+
eft 16. fiet numerus 64. equalis qua-
drato ipfins 8. qui numerus compg-

nitur €x 1010 6. & parte 2. :

. .

Vi
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302 Elem, Euclidis

PROPOSITIO IX.

E Sirefla limea’

Nt AB. fecetur in.
éﬁl egualia in C.
A CDB grnon equalia
inD. quadrata gua ab ine-
gualibus [egmentis ‘AD.DB.
Jnnt dupla funt , cornm que
dimidia AC. ¢ abinterme~

"dia CD. fiunt.

P Rob. Ex C.erigatur CE. perpen-
dicularis ipfi AB. & zqualis ipfi
CA. vel CB. ducanturque reétg EA

EB. Deinde ex D. erigatur DF. ipfi
JEC.parillela{ecans EB.in F. & ﬁpa;
re®a ¥G. ipfi CD. parallela, duca-
turque reta AF. hoc pofito: Trian-
guhialflofcelis ACE. anguli A. & B,
funtb ¢quales ¢ & femire@i,cam an-
gulus ACE, {it reQus. Idem dicen-
dun de triangulo ECB. crgo totits.

$32. 1. angulus AEB. reQus eft. lamin trii=

gulo EGF. angulus G, d zqualjs eff



»

Liber fecundus. To3

angulo ECB.acrgo reftus, €130 an-
guli E. & F.bzqualesc quia anBulus .
E.femire@us clt:c ergo latera GE. d29.1e
GF. xgnalia. Aqualis evam verique e81.
et CD.acum GD. fit parallelogram-
mum. Igitur fi ab ¢qualibds CE.CB.
sollantur zqualia GE. CD. reftabit
CG.fhoc eft DF. ipfi DB. zqualis.
hec preparatio. En. dementftratio.
Quadratum re@te AF. g zquale cft [34-T
quadratis ftginentorum ingqualium. -
AD.DF. hoc eft DB, Rurfns quadra-
tum reég AF. g equale eft quidratis
AE. EF. Eff auterp AE. equale ipfis £47.%+
AC. CE, atque adeo duplum qua~
dratiquod fit 2dimidia AC, Fr qua-
dratum EF. xquale cft quadratis EG,
GF. atque adeo duplum quadsari
quod fit ab fégmento medio GF. ey,
CD. quare ?uadmta quz fiunt ab
ingqualibus fegmentis AD. DB. du-

la funteorum quz 2 dimidia AC.

ab intermedia fe&ione fiunt.Quod
erat demonftrandum,

Dinide 10.in5. &5 &iny. & 3.
media fe&io 2.quadrata 40.& 9-SP“-"‘
tium inzqualium 7.& 3.funt duplum
quadratorum 25, & 4., & parus di-
midix §. & feQionisz, -

I iiii :
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104 Elem. Euclidis .
" PROPOSITIOX.

- r Si reﬂMB.
g S fecetur bifaria
LA ©in C. eigne

G wdiicidtur in

diveflum refla

BO.gwod dtota cum adiun-

fla XO. & guadab adiuntla

BO. wvtrague fimul quadrara

duplafunt quadrari a dimidia

AC. G eins guod 4 compofira

CO exdimidia CB. ¢ ad=

juntaBO,. ranguamynade-
!cribitur.

P Rob, ExC. erigatur perpendicu-
laris CE. zqualis ipfi AG. iun.
gawr refte AE. EB, éx E. fiat EF.pa-
fallela ipfi GO. per O. ducatur OF.

arallela ipfi CE. occurrens refte

B.inG. iungaturque ré&ta AG. In
triangulo ‘ACE. latera AC.EC.fung



Liber fecundui. 10§
2qualia, & angulusad C. reftus: er-
go xeli?m femire@i: itidemgue in
sriangulo ECB, Similiter in triangu-
1o EFG. latera EF. GF.f{unt wqualia.
E t angulys ADF.re&tus;ergo religui
femite&ti.

Hinc demonftratur quod queri-
tur. In triangulo AOG. angulus ad
G. refus cft : ergo quadratum re-
&z AG. gquale elt quadratis re-
&arum AO. & OG. hoc eft BO.
- zurfus in triangulo AEG. angulus

ad E. reius eft conftans ex duobus
femireétis : ergo quadratum ipfiuf-
met AE.zquale eft quadratis AE. &

*1.!‘

EG. Eft autem AE. duplum quadrati .

AC. &EG. duplum quadrati EF.vel
FG, ergo quadrata AO. & BO. du<
pla eft ipforum A C. & CO. quod
erat demonftrandum. .
Numerus 1o. fecetyr ins. & 5. cui
addantur 3.quadrari169. & 9. numes
" zorum I3. & 3. dupli fant numera-~
ram quadratorum 25. & 64. qui
gxRumeris 5, & 8. gignantury



106 . Elem Enclidis
PROPOSITIO XI. ~

B - Datans relti’

’ C____G 1 AB. sta fécare
/' T\ in G; vtrellans
, w gulam CG. co-.
bE A& F prebenfum  fih
rota AB. o [ub vno fegmen-
torams GB. fir equale alterins
Jigmenti AG. quadrato GF.

PRaxis. Ad pun@um A.excita
perpendicalarem AD. equa-
lem datz AB.eam fccabifariam
in E ducre@amEB - & ipfi 2qua-
Iem faciar EF. producendo EA.
Ex AB.abfcindo AG zqualem
& FaBum critquod quarttur.
Prob, Supra daram AB. perfice
quadratum AC. & fuprareGtam
AF. quadraum FG. & redtam
HG. produc in L. hoc pofito fic
dico.Re&a D4+ fe@a cft bifa-




Liber fecundus. . 109 :
riamin E. ¢iquein direGum ad-
icéta eft AF. b ergo reQangu-
lum F(. quod fa&um eft fub to- 46,2,
ta DF. & FH hec elt FA, voa
cum quadrato mediz EA zquoa-
le quadrato EF. hoc et EB 1am .
quadratum EB. czqualceft qua- 77;
dratis AB.AE. ergo quadrata
AB AE. {unr =qualia rectangulo
Fl. cum quadrate EA. Ergo fi .
commune quadratum AE. tollas, .
re@angulum FI remanebit z- .
quale quadrato ipfius AB.hoc eft
AC. Qiod fi ab zquali us AC,.
FI. ollas comiune AF. rema-
pebitCG re@angulum fub tota
CB. hoceft BA. &altero fegm@-
torum GB. zquale quadrato GF. -
quod fit 2 reliqua patte GA,quod.
erat demonfirandum.
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108 Elem. Euclidis )
PROPOSITIO XII.

A - Irs amblygonis
) Triangalo ABC.
DB C guadratum laterss
AC. angulum B. obtufum

. fubtendentis, quadrata late-

rum BA.BC. angulum obrn-
[wm comprebendentinm, fupe-
“vat bis[umpto reltangulo fub
Inrere BC 5 fubipfaBD. in
direltum ci addita vfque ad
ocourfum perpendicularis ab
"A. alrero angulo acwto caden-
Lts.

l)Rob.' demitte perpendicula-
remexA. & reétam CB. pro-
duc vfque dum ci occurrat in D.
Quia redta CD. dinifa eft ve-
sunque inv B. , cft quadratum
ipflus CD. acquale quadratis




Liber fecundus. 104
re®arum DB. BC. cum duobus
r¢&angulis fub DB. BC. addatwr
ergo virimque quadratum rectz
D A.crunt quadrata CD. DA, 2~ per 47
qualia tribus quadraris CB. BD, *
D 4. cum duobusillis retangu-
lis. aiqui quadratum reétz AC.
eft xquale quadratis iplarum
CD, PA. & quadratum ipfius
AB. cft xquale quadratis ip(a-
tum BD, DA. ergo quadra-
tum rectz AC, ¢t zqualoe duo-
bus quadratis CB, BA.cum duo-

. bus illisretangulis.Superatergo
quadrata ipfa, duobus ipfifmeé
fettangulis. quod crat demeons
ftrandum, :



¥o Elem. Euclidis \
'PROPOSITIO XIII, |

A In Oxygon g
w.1v A triangulo "ABC.
- ®PC suadratam late-
ris AB. angulum C: acutum
ﬁdbt:ndenti.f ﬁfpemmrn‘t qud-
dratislaterum CA.CB.eun-
dem ‘comprebendensium , bis
Jumpto reétangulo [ub lazere
CB. ¢ f3b affumpta inserius
linea DC.vfque ad occnrfum
perpmdicnlaris ab A. alters
angulo acuto cadentis.

PRob. demirte perpendiculz.
rem AD. Re&@a BC. diuilz oft
vteunque in D, ergo per 7. 2.
: quadrata re@arum’ BC.DC. \e-
ualia funt rectangulis duobus
;]ub BC. CD. & quadrato reliqui
fegmenti BD. ‘Adde f’vzrifquo

" eommune quadratum re®z D4,

ip




Liber fecundus. "y

fic tria quadrata BC. DC.DA. z-
qualia funt quadratis duobus
BD. DA. & re@angulis duobus
fub BC. DC. Nunc quad.atjs 447+
dpebus DC.DA.*zqualeeftqua., ’
dratum AC. Ergo duo qmadrara
- reQarum BC. CA. zqualia fune

reftangulo bis fumpto fub BC,
DC. & quadratis BD, DA,
hoc eft quadrato A B, Ergo -

uadratum rectz BA. mipus eft
quadratis AC. CB. rctangulo
bis fumpto fub reétis BC, DC.
-quodcratptol:ga_ndum.



fra Elem. Euclidis

PROPOSITIO XIV.

i E Datoreltilintp
Touny A o A. zquuleqna-
BL dratsm C H.

F  conflitucre.
Er 4s5. 1. fiac reangulum
BD. zquale redtilinco A.D.
rectanguli latefa fint zqualia;
erit quadratum quod peditur, Si
inzqualia, producas voum , puta
DC.in F. fit vt CF, acqualis fit
ipfi CB.feca bifap;am DF. in G,
& centro G. fpatio D. duc circu-
lum DHF. produc laws BC. in
H quadratem quod fiat ex CH.

cric 2quale re¢tangulo CE.

Prob. Re¢ta DF. fectd ¢ft ae-
qualiterin G, & non aequaliter
in C.ergo retangulum CE. fub

. inzquahibus fxgmentis DC CB,
:9-2 loc eft CF. vna cum quadrato
'Dl:f .. fegment inedii G C, 1aequalia
t 47, 1 funt quadrato re@z GF, ® hoc

7 eft GH, quadratum GH, . acqua-
: : ; leeft



I3

Liber fecundus. m
le eft quadratis GC, CH, & con-
fequenter quadrita GC, CH, ae«
qualia funt re@tangulo CF, &
quadrato GC.Ergo fitollas com-
mune quadratum GC, remanebit

radratamre@e CH, aequale re-
¢asgulo CE, hoc cft reilineo
A, quod erat faciendum.

MONITVM.
IN fuperioribus,fxequentc\:tlad-

X hibui numeros: cum tamen in
demeonftrationibus geometricise
fzpe vfuieffe non poffint; quiz
irrationales & incommenfurabi-
les quamit:tcs non cxplicant,
Sed nota 1.SEper.in omnibus rpz-
pouni geometricas dcmonﬂrazio-
nes 2. Non recipi quidem debere
nomeros ia demonftrandis irra-

tionalium aut incommenfurabi+y

lium quantitatom habitudinibus
~ & affe@ionibus qug fola quanti-
_ tate continua cognofcuntar : ve-

-



Y14 © Rlem, Euclidis
fum nemo negasitin dcmon&ra.
tionibus quantitatis contioux
Smnaioris lucis gratia,& explicans
d=z clarius propoﬁuoms nos
Poﬂ'c vtinumeris , modo ¢os non
accipiamus pro fundamcnto ra-
" tionis. Vnderobut fuumnonace
cipitdemonftratio a numeris,fed
‘Jucem tantum.Et vero iis vluscft
Archimedespropofit.2. de circu-
}i dimenfione & pofteum emees
?agim geometra,
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EVCLIDIS

ELEMENTVM AL !

" DEFINITIONES.
F - G 1.»}}5,7”3:. ‘
\ ., “ _les circhm
f li fnt
. quorum
diagetri .

AB. BC. funt aquales : vel
guoram, que ex cemris D, &
E recte linee DF. EG. funt
aqnale;
2. Rectacivculum
' tangeré dicr’tur,_
" que Cum circh~
lam tangat puta
. inB.f pradumtsrmC cir=
Gnlnmnmj'cmt -
Kij



6 Ejem. Euclidis 0

3. Circuli e mn3}

A tno tangere di- '
@ cuntur qui fe fe
nutno tangentes
vtin A. ¢ f¢ mm-

tHo non [ecant,
4. In circule
aqualiter  di-
F | fiare & cemire .
i refte dicitur,
L7 % oy perpendi-
KB , cul.tri: PD E,
DF. dcentroD. adipfas AB.
CK. dulle equales funt ; lon-
gins auté abeffe dicitur GH.
nguam maior perpendicnlam
7ris DI, cadit.
§- Segmentum
‘ cirealiye! fign-
[ A _B 78 qua [kbres

L.




Libey sertius. ny
&4 AB. & circuliperipheria
ACB.comprehendstur. .

. @ 6 Segmentiaw- .
LN tem angulus eft
A B CAB. qui Jub

rellalinca AB. g circuli pes;

ripheria CA. comprehendi-

thr. -

B 7. Infegmenta .

autem 4ngulws
£ft puta ABC.
cumsinfegmenté

A C  cyumferentia
Jumptum fugrit pisctum qued-
piamB, & abeo in terminas
refhe AC. fegmentum termin -

nantes,lune refte vt BA.BG.
fuerint dutla,



F‘QN}‘( RN e e
;

us . Elem. Euclidis
. 8. Cum oyera

D comprebenden-
c
D AB. rg.

. AD. AB. aii-
quam affumins peripheriam

- vt BCD. illi angulns dicitur

infiffere.

9. Seltarcireul;

- \ ¢fts cum ab ipfius
circuli  centrum
B ~—C A.angulusBAC,

Sueriv conflitn-
tus: comprehenfa pimirum $-
gura & a'reltis AB. AC. an-

" qulum BAC. continentibss,

& & peripherin BC, ab illis
pee



Liber terting, 1ug

AD  10.Simikacir
cnli /Egmenm

. fant ABC. ]

B E DEF.que an-

gu!a: B A €'~,'

SEDF.capigpt equales, antin
- quibus anguli C B A. FED.
gnter [ funt equales. -

<
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20 Elem. Enclid s

PROPOSITIO I

PROPO-

P - L
- Dati  cirenli
Prob.t ( p;e ) A BC. centrum
A c F.reperire. -
D, .
o , ] Raxis dadtam A C, a diuide’
6 11,1, L bifariam in F, ad pun@um
E, b erige perpendicularem aty
tingentem ambituf inB. & D.
hanc BD. bifariam 2 feca in F,
pun@um F.erit centrum circuli.
Prob. Non cft aliud punétum
£15:% inre@a BD. cum centrum ibi fic
tantum vbi linca fccatur bifarid.
Neque eritextra re@am BD. Sic
JE enim in G duacantrque G 4.GE.
“,;. GC. in triangulis GAE. GCE.
Latera GA. AE. funtd zqualia
8.1 ipfis GC.CE. % GE. commune.
Ergotota triangula . funtzqua-
* lia, & anguli CE4.GEC. zqua-
-fb‘;:‘ Jes.fErgoangulus GEA retus:
ex quod effe non poteft cum cius
. ‘camf. " pattialis FEA. ¢ fitreftus,



 Liber terrius; 03]

- PROPOSITIO 1. %

Si in peripheria To

D
j ¢ tircali ABC. duo
;\E)g gualiber  punita
_ A. ¢ C. accepta .
Suerint, recta AC.
que ad ipfi punlta adiingis
'zan, i'ntrﬁ{ircwlum ABC.ca=
det,

Rob. Sinon cadatisitra, cadat

extra, fitquere&a ADC. Centro
E. 2 reperto,ducantur reétz EAEC,
ED. fécétque ED. peripheriamin B, & 1,
quia ‘autem triangili EADE. ( qui -
re&tilincus ad aduerfarie ponitur)
Jatera EA.EC. (unt b zqualia, ¢ c- .
runt anguli EADG.ECDA, zquales: bi¢%,
Eft autem cxternus ADE.dmaiorin: Def 7,
terno DCE: & per cofequensquam ¢.5 i
EAD, Ergo AE. & i b zquals F8: d16.f
e maior erit quam ED. pars quim ¢ 19:f
totum, Non ergo se&aex A.ad C.
dofta, cxua ciscalmn gadet : cigg
inccay .

[o%
o
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122 Elem. Eunclidis

PROPOSITIO IIL

. Si in circelo
" CBD.reitagne-
B 'p dam CE. per
E ‘centrum A .re-
&tam guandam BD. non per
centrum, bifgriamin F. fe-
cets ¢ ad (angulos) rectos
eam fecabir : Er [i.ad rettos
camfecet, bif zriams guoque
eam fecabis. C
Rob. 1* pars, Dudtis a centro
A2 zqualibus rectis AB AD.
triangulis ABF,AFD,habentom.
nialatera zqualia fingula fingu-
lis:bergo anguli A¥B, AFD, {unt

,xquales, ©ergo re&i

Prob. 22 pars, Latera ﬁ AD.

funt xqualia:angulus ABD. 4 2. -

qualis eft angulo ADB. & -A¥B.

S 161 ¢ipfi AFD. £ go latera BE. FD.

funt xqualia.

IR



Liber tevitus. 23

PROPOSITIO 1V, 4

-

. Siin civculo
@B' ADB. due refteTs y;
Ay AB.CD.f¢ fein-

. #icemfecent ynon
per centrum F.extenfe, nom

[ [ebifariam fecan.

Rob. Vis vt altera tantum
per centram tranfeat & alia-
.non: *tetgo altera alteram non q4.
fecabic bifariam. Vis vt neutsa dn 8
tranfeat.Ex centro F.in punétum v3-
fectionis E, duco re@am FE, & .

fic dico. Visre®as EA. EB,cfle -
zquales.  Ergo anguli FEA. FEB.
funtre&i. Similitérque visretas
EC.ED, efle zquales: * ergoan-
gulus FEC, ’rcans » quod repus .
goar, cum fic pars re&i.. FER,

*

1y



. 124  Elem. Buclidis

. PROPOSITIO V.

Si duo circuli

. @ DCB.ECE. f¢
o fe mmmo fecent
B4 B . inB.& C. non
cm sllarum idem Lentrum.

A.

Rob. Duétis reétis. AB. AD.

hz crunt 2quales , com fint &
centro ad cnrcumfcrcnuam Ke-
@&z ctiam AE, AD. erunt xqua-
Jes,cumetiam ducantur-i centro
ad cx;cumfcrennam : pass toti
‘quod repugaar,



Liber sentins. Iy’

PROPOSITIO VI &

' 5  Si duo circuli TOS.
b)) .AB.CB. f¢ f¢
e _mutuo  interius

tangant inB,¢e-
rums n0M erit idem censrum

D. . :

ID Rob. Du&tis DB. DC. line2

D A. eft zqual's linez D B,
-eum fint dJu&x a centro ad cir- -
cumferentiam. Linez DC. DB,
funt xquales ob candem cau.
{am. Ergo DA. DC. eruntzqua-
I¢s, pars toti, quod repuguat.

L iij
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né ‘Elem Euclidis
- PROPOSITIO .VIIL
A " Siin ciresli
c ‘'diametre A B,
ﬁlma,tur aliquad
ESPN punitum G.gued
- non fir cemtruns
civculi: & & puntte G. que-
damw refle G C, GD. GE..
‘GN. jn civculum cadant:ma-
xima guidems eritGA. inqua
ecxntram F.minima verorvelie
qna GB. aliarum vero | fim-
Fereins, qua per centrum du~
citur, propiar GC. remotiore
GD. maior erit: folum ansem
due rete, GE. GN. ab illo
puntto G.equales in circulum
cadunt advtrafgue ( partes)
minima, -



 Liber tertisu. 127
Rob.12 pars. Dudtis redis FG. 2
FO.FE.FN. cxcentro F. duola~
tera’CF. FG. trianguli CFG. 2 maio- "
ra fung tertio CG. at hac funt gqua-’
lia toti G A. ergo. G A. cft majus
uam GC. ) .
Prob.:. Latera EG. GF. trianguli
EGF. amaiora funt tertio EF. ergo 4203 -
maiora funt quam fit linea FB. que
eft¢qualis ipi FE. ergo fi dematur
vtrique communis reéa GF. rema-
nebit GE. maior quam GB. @
Prob. 3. Triangula CFG, DFG. ha-
bent latera FC.FD. xqualia & latus’
FG. commune , angulusvero CFG.
maier et angulo DFG. totum parte:

ergo latus CG,b maijus erit quam
DG

bag.x
; C4ule
Prob."4. Fa&o angulo GFN. z-
quali GEE.GN. GE. erunt ¢ xquales.
ec 3 pundto G. ali¢ duci poflunvz-
?uales ipfis G E; GN. erunt enim
emper propiores ei quz ducitar per
centrum vel remotiores, & confe-
+ quenter maijores vel minores, pes
tertiam partem huius,

CL g



{08 Elm.Ewclidi
¥ PROPOSITIO VIIL

3 &7 A Sioextra cir-
Z;g " A\ culum BEH. fir-.
4 ] " matur  punttuns
£ quad/nam A
! e ’“F\L apunfloadcrren-
: . SAB fymducantur re-.
; ' * &l guedam AF.

¥ AG, AH. gquarum vna qui-

t; : dem per centrum L. re[:qmz
X - werd vt Libet. In canam quie

dem penpbermm cadentium
rellarum maxima (erit) gue
per centrum L. (ducitur) o-

I fiarum vevo: femper propior. -
# (ci)gue percentram L.rema~
i{ tiore maior erit. In convexans .
6 wero peripberiam cadentinm
> rectaxum minima quidem off



Eiber tevtius. ns’}
ill2 quainter punitum A &
diametram BH. (ponitur) a-
liaram veroea gy propior eft.
minime AB.remotiore fimper

. minor eft. Due autems tan-
tum reéte equales ab éopun-
tto A. cadentin circulum ad
wtrague mizima AB. late-”
rd. :

Rob. 1 pars. Dudlis reQis

X LG. LF. duolatera AL. LG, «¢y0.}
hoc eft LH,» maiora funt tertio -
AG.ergo AH, maioreritquam, = -
AG. -

Prob. 2,Latera AL, LG, ttian-
guli ALG, funt zqualialateribus b24.3
LF, LA, triangoli ALF; angulus.
autem ALG, maior cft angulo
ALF, , ergolatus A G, maiuseft .
latere AF. : Cos

Prob. 3. Pudtis re&is LC, LD,
duo latera AC, L C, triang li
ACL, * maiora funt tertio AL,



‘ T
358" Elem. Euclidis ‘
demantur zqualia
LB. LC. remane-
¢ bic AC, maior
quam BA.
Prob. 4. Quia
F{ intra criangulum
clldn_ ALD. duzreftz
AC, CL, funguna
. BT gur 2 ¢ erunt lateribus trianguli
minores; demptis igitur quali-
bus LC, LD, remancbit DA, ma-
tor quam CA.
; ‘Prab. 5. Falto angulo ALL
zquali A'L C. duo triaggalailla
“derunt xqualia : ergolatera AT,
d '4.1. AC, zqualia;nequealia duci po-
ceftrea, his 2zqualis: eritenim
, femper propior minimz AB, vel
- €T omotior & confcquenter© ma<
ior vel minor,




Liber tertius. 2434
PROPOSITIO IX. f

D, Si intractred= .8,
NRY  fm BCD. fum-
KB pwm fit aliquod
' prunétnm 1A, 4
puntto vero ad circulum ca-
dant plures quam due relle
equales AB. AC.A D. ac-

ceptumpuniium, centrameff,
circuli, .

PRob. Dudtis re&@is BC, CD,
diuififque bifariam per re-
&as AB, AF, tridgula ADF,ACF,

3 erlitzqualia: ergo anguli DFA, 8.y
AFC, zquales;b crgo reti: ergp d:",'
in linea FA, cft circuli centram. (73
" Rursis comidem fic de triangu-

lis ACE, ABE, in reta AE, eric
circuli centrum, Cum verd non

fit in duobuslocis, debet effe vbi
feintetfecant,



. .us Elem. Enclidic
{4~ PROPOSITIO X.

Circalus

HSZC FINC. per plu-

B ra punila quam

»

, Rob. Secet enimin tribus fi
- #ts ~vis. Circuli EFC. centro G,
"7 ¢inuento , ducantur re@tz GA,
GC, GF, quz quia funt zquales,
& attingunt ambitum circuli v~

centrum circuli verinfque quod
eft abfurdum per 5. huivs,

kThs PG AEF. non fo-
X A@” car circulum

- b33 triufque, pun@um G,berit etiam



Liber tertius. 3

PROPOSITIO XL

A Si dno cirenli

‘45 ABC. AED.

E contingant f¢ [

interius A. &

Jumpta fuerint corum centra

. GF. ad corum centra adiun-

&ta reftalinea FA. ¢o produ-

&t ayin contallum A. cadet cirs
thlﬂr AN

Rob. Du&ta réfta DE. ciungent
eorum centra, non incidat in
contra@um, ipunéo F.centro cir-
- culiADE. ducatur re@aFA. & pun.
&o G. centro circuli ABC. ducatur
GA. duo latera GF, GA. 2 majomna
funtiertio FA. ergo maiora latere
FD. cum FA. FD. ducantur i centre
4d circumferentiam , dempto ergo
communi FG, remanebit GA. mi-
ius latere GD. Eft autem GA. zqua-
lis laters GB. crgo G B. maius erit
quam GD. pars toto.

"

Th, te,

£20,1¢
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Th.11

2 20.7,

54 Elem. Euclidis _
PROPOSITIO XII.

A Si dwo circuli

D ABC.EBD. co-
LIRS tingunt fo inui-

: cem exterius B.
gue adinngityr ad coram ¢en-

PRob. Si neges: fir rc&.a FG.

centra coniungens, Duétis FB.,

GB.latera BF.BG. * maiora funt
tercio FG  quod tamen maius
probatur ilfis: nam FC, FB, fuuc
#qualia, cum fint 2 centro ad pes
ripheriam: fimiliterque GD GB,
crgo fiillisaddas CD, maius erie
FG,quam FB.GB.crgo GF, non
sftreta iBngens centra.

$74; per Contyaltum trapeenr.,

l



- Liber tertius, s

PROPOSITIO XIIL “7

Circulus cir- T0*>

B .

: culum non tangit
A C in pluribus pun~

5 Etis, .qmim vno,

fine intus s fine

BN\ eXtra tangit.
Ag/ﬁ_ch%]) g
Y% «

PRob. Tangat enim in duobus,

puta A, & C, centtum debe-

bit eflc inlinea, quz iunget con- - 411-€°
tattum circulorum - viriufque ;,z‘t
autem non bpoteft effe idem cen-

trum. Ergo in illa recta orunt

duo ceatra, putaG, & H, qued

ficti non poteft , cumlinea in
,voico puncto, poffit tantum feca-

zi bifariam. '
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116 ' Elem. Euchidis ’
- PROPOSITIO XIV,
Incirculo ABC.

AR aqnales refte A

f@ B.DC. egnaliter

] diftant & centro

E. & egualiter diffantes

centro, funt fibi innicem aqua-
les.

P Rob. A.centro E. inreffas AB.

4 CD.a duc perpendiculares .EF.
EG. retz AB.CD. fe@zb eruntbi-
fariam. Iunétis EA. ED. quadratim
reftx ED. ¢ cft xquale quadratis re-
&aram DG.GE. Demptisergo zqua-
hbus EA. ED. AF. GD. remanebit

" re&aFE. ¢qualis reétz EG. & confe-
quenter reéte AB, CD. 4 zqualiter
diftant & centro. bs .

Prgb. 2. pars. Ex probaus quadra-
2 E%D. GD, funt :I(;ualia q'n‘.lladratis
EF. FA. & quadratum EG,2qyale
quadrato EF. ergo quadratuny FA:
zquale eft quadrato GD. ¢ ergo re<

¢ &a BA, zqualis eft rectz DC.

P&d:



Libey tertins, - 137
PROPOSITIO XV] 14,

: n 17 cinulo ABrpdd
ﬁ%‘; CD. maxima

T guidem eff dia-
meter AE. aliarum Yerd fem-

perpropior BE. centro G. erie
maior remoatiare CD.

PRob. 1a pars. Dulis GB, GE,
duolatera GB, GE, trianguli .
GBE, = maiora fuac tertio BE, at §294
hzc (untqualia diametro AF.
“ergo AF, maior cft quam BE.
- Prob. 2. Du&is re&is GC,GD,
due latera GC, GD, funt zqua-
lia Jateribus GB, GE, angulus ve-
1o BGE, maior eft angulo CGD.
v ergo lawas BE, maius latere b 2q. v,



A 25 i
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3

18 Elem. Euclidis
t§ -PROPOSITIO XVIL
Dutab exWres

F_A_E ,
Fho15. -g mitate diametri
AD=B AC. ad reftos
' - angulog, linea

C
‘ EF. ducitur , ca-
detexera civeulum ABC, &
in locym inter ipfam EF. &
circmferentiam,AHB. alte-
va refka GA. non cader: ¢5
o femicirculi ﬂrlgulu_,; DAB,
maior erit omni actto angulo
reitilineo :  reliquus amtem
EAH. minor.

Rpb. 1a pars.Si non cadat extrs,
. Pcadat intra,vt refta B-A. Tunc
toanguli ADB. dualatera DA DB.
zli' a funt xqualia ; ergo anguli DAB.
°L.  DBA,1funtzquales, quod efle non
" €5+1  poteft per1y.1. ponitur enim anga.
lus DAB. re@us, ergo, &Xe, -



Libertertius. B

Prob. 2. Vis pofle duci GA. duca-

tur: ¢ig camex -centro D. poteris

ducere perpendicularem DG. duca-

tur: tunc cum angulus DGA. fitre-

&us,minor recto d erit DAG. ac pro-

" inde latus DG. minuslatere DA.per

19.1, totum videlicet parte, quod eft
abfurdum. .

Prob. 3. vt fieret angulus maiog
angulo DAB. deberet duci re&taing
terre®am EA. & peripheriam AB,
quod iam probaui fieri non pofle,

Prob. 4. Si enim aliquis angulus
re&ilinens conftitui poficr minoe
angulo EAB. duceretur re&a intee
AE. & peripheriam AB, quod veiam
dixi fieti non poteft.

Corollarium.
Hinc communiter elicitar reSam
,adextremum diametti perpendicu.
- larem,tangere eirculum, 8¢ in vnico
un&o geometrice tangere : nam fi
plura tangeret , caderere intra cite
ewlam, - :

N

c12.7,

170

02333



(77 Elem. Enclidfs

b & PROPOSITIO XVIL

- A Y\ Ag A dato punite
.3 A reftam li-
L neam AC. duce-
ve s quedatum tangat circu=

lumBED.,

PRaxis,. Centro D. fpatio A.
X fiat parscirculi AE. ducatur
retaDA, & ad pun@um B, excir
. tetur perpendicularis BE, iunga-
turque re&ta DE, 3 pun@o A,du-
caturre@ta AC, hanc dico tange-
e circulum BCD. -
Prob. Triangula ADC, BED,
{c habent iuxta 4.1. cum latera
‘ DA, DE, DB, DG, fint 2 xqualia
# 15.1 & angulus D. communis. Ergo
. bef. mangulus EBD. fitrectus, re-
e &us etiam erit DCA. ergoretta
E AC;®tanget circulum,
. b 163 ’



‘Libersersim. . 143
PROP Qs_uflo Xvii. 17,

Si alignarelta Thi$

-AB. tangat cir-
culum D CE, 2
centrovero D.ad

~ contallum C,
quedam retta DC. adiunga-

tur : que. adiungionr DG,
pcrpendimlm:u erit ad eam
que continget AB. . v

ACBEB

I)Rob. Si negas: fitalia, puea :
- DB.ergo cumyangulvs B, po~ 4 17.1,
" natur re@us , ninor re@o? crit & 191

angulus C. ergolatws DC, s ma-

ius erit latere DB, parstoto quod

eft abfurdum, - ‘

M T



142 Elem. Enclidis
5 16 PROPOSITIO XIX.

Thay. C g Si circulum

£ EDC. contingat

D j aligua refta AB.

=" & centallu vero
C.tangenti AB, adreitos an-
gulos reita linea E C. duila

it inuta EC. enit cemtrums
circuli D, :

- R e Tt " ML P

L3
Rob. Si negas,ﬁtvbi eft F,
€83 duCtaFG, ipfi AB, 2 eritper-
g pendicularis : ergo angulds re.
] &us FCB, re&o DCB, erit xqua-
lis, pars toti quod ¢ft abfuc:
s dum, .

\



Liber tertins, 143
PROPOSITIO XX. '
A In circule DEGA.
angulus BEC. ad cen

trum E, duplexefl an-

guli BAC. ad periphe-

G vinm, cum fuerit eadems
BFC  perspheria BC. bafis an-

wulorsn., -

Rob. 1d mﬁus oteft modis ¢5-

tingere. Includantre reétz AB.
AC. refas EB.EC. duftaque AF.per
centrum E. duo lateraEA| EB. erunt

Thas

zqualias ergo anguli EBA@AB. z-« 5.5

quales: angufus autem BEF. duobus

EAB.EBA. b eft gqualis. ergo duplus £33, 14

anguli BAF. 1dé dic deangule FEC,
refpeftu anguli EAC. -ergo totus
-BEC. totius BAC. erit daphss.

. 2. Re@t¢ DG, DB. non includane
re&as EG.EB, cum latera ED. EB,
fintzqualia‘anguli EDB. EBD, ¢ e.
runt zquales, His autem duobus,
angulus \GE B. cft 4 2zqualis. Ergo
idem erit duplus anguli GDB.

3. Triangula BEC.BDC.fefe inter-
{cccnt,ducamrquc re@aDG,per cen-
trum E, totus angulus GEC. erit du-

lus totius GDC.angulus vero GEB,
duplus eft anguli GDB. érgo reli-
quum BEC.duplum erit teliqui BDG.
quqd cratprobandum,

€. 1.8

d32.8



Y44 Elsms, Euclidis
PROPOSITIO XXI.

S LN - In circulo

» AD. CB. gni
GQ@D in eodem [z feg-
1L meno BC Sfunt

BF anguh BAC.

BDC. ﬁmt inter ¢ equa~
les. ©®

PRoB Aogulus BEC, * eft
. duplus anguli BA C. & du-

‘ “" plus anguli BDC.™® ergo anguli
"4; B #C. BDC. funt iater fe z-
* quales.

PRO-



Liber tersini. if
PROPOSITIO XXIL

y Qadr.ilat/i o, 18
S rorum in cirs
»3‘, cile ABCD.
= _ (deferiptorii )
oppofici Mg‘fi DCB. DAB:

dnobses relisfune agiales.

Rob. Diamerris AC; DB, dus

&is, anguli ADB, ACB, in i
eadem portione * funt zquales, ” ™"
fimilitérque anguli BAC, BDC:

. etgo totusanguius ADC, éft 2~
qualis angulis Bca, BAG; fed
anguli BCA, BAC; cum tertio biad
ABC, b valeite duos re@os sergo © 3%
angulus ADC,zqualisiplis BCA,
BAC, cum angulo ABC, valebit
duos reftos. 1dem de aliis oppda
fisdiccmrErgo,&g .

4 N o

A .



146 - Elem. Enclidis

14 PROPOSITIO XXIII,

; . E Super eadem
N r¢fla DF. duo
" //1\ Jegmentacircn-
-V " lorsm  fimilia

D - ¥ DIF.DEF. &
inequalia non conflisucntyr
ad eafiem parres.

L I)Rob. Sint enim fi fieri poteft
g . O LIF;DEF, fimilia fegmenta,
L. o dudtisre@is ED; EF,ID, anguli
410 DIF, D EF,zctunt xquales,quod -
Def:3 eft abfurdum per16. 1. '

»



Liber tertius. 147
‘PROPOSITIO XXIV. 24.*
0SITIO

. Super 15,21,
) ‘ aqua-

LN libus

A BD 3 yefdis

: - AB.
-DF. fimiliafegmenta circulo= .

rum [unt interf: equalia,

PRob. Collocetur AB. fuper
DF. * congtuent ¢rge fi non

- congruant fegmenta vel voum 4 8-
totum extra aliud cadet, quod ¥*
eft abfurdum per 23, vel cadet
partim intra,partim extra; & fic.
circulus circulum fecabitin pla-
ribus pi&is quam duobus, quod ’
Icpugnatperio. 3.

« N jj



‘ _f48 Elem. Euclidis _
M. pROPOSITIO XXV.

38 , Circhli AB
Brebs. - B D. fegmento
: dato ABD.

A o defiribere cira

Culum 5 caims

. eft fegmentum,

- PRax. Accipiantur_in dafo

a10.¢ L fegmento tria pun&ta A:D.

n.  duétifque redtis AB, BD, a diui-
fifque bifariam & ad apgulos re-

. Qosperre&as CE, CF, puntum

T G, in quo interfecans erit cen-
trum.

TS

.. «traque CE,CF. ergo vbi feins
1 tetfecant. circuli enim vnius,
vaicum tantum poteft cffc cens
tram,

Prob. Per1.j. centtum eft i



- Liber tersius. 149
PROPOSITIO XXVI. A%
® In gqudliﬁu:
= circulis AB&. Th 13;
@ DEF. equales '
ACDR )
. anguli G.¢eg H.
B. &0 E. equalibus periphe-
riss AC,DF. infi 'nnt, fiue ad
centra G. & H. fiue ad peric
pherias B.¢& E. conflituti fint.
PRima pars. Prob. Trianguli
-AGC, lateraGA, GC, & an-
gulus G, ponuntur 2qualid lace-
ribus HD, HF, & angulo H, ,er~ 44,1
go bafes AC,DF, funt zquales, & 24.3
E rgoperipheriz AC, DF, erunt
€tiam xquales. * :
Prob. 22 Anguli-ABC, DEF,
ponuntur rquales: . ergo feg- -
menta ABC, DEF, funtfimilia: ¢4if.
¢ ergo Equalia, cum rectz AC 5
DF, fintacquales. Ergo cimeir-
culiponantur zquales, remane- 3.
bunt fegmenta AC,DF, . ¢qualia. “4¥
) N iij :



s o ﬁl:m.Euclz’di;
'BROPOSITIO XXVIL

Th.24 e In aqualibus cir-

@B% (. owlis ABC.DEF.
- AT angali qui in a-
~ gualibus periphe-

viis AC. DF. infiftunt fine
tuter ¢ aquales, fiue ad centra
G.d& H. fine ad peripherias

~ B. & E. confrisutiyinfiftane.

Rob. fi non fint acquales, ﬁt;

¢ 23.x. 4 alter maior, puta AGG, . fiat.”

b3 gque AGL, ipfi DHF, zqualis, pe-

" nipheria AT, eritbaequalis peri- -

pheriz DF, fed peripheria DF,
ponitur zqualis ipi A C. ergo.
AC, & Al crunt acquales, pars
_-“;;’ toti : fdeme dic de angulis B, &
dw; E,cum G, & H, ¢fint corum du»

Ph‘ . .



A

Liber tertius. 151

 PROPOSITIO XXVIIL @3

In aqualibus Thas:

. -aquales
RS <o recte AC.DF.
. ®GH ales pvriPheriau AC.DF.
ABC.DEF. auferunt, ma-
. forem gridem maiori , Mino-
rem antem minors.

Rob. Du&isrectis GA, GC,

HD,HEF, tnangula AGC,
DHE, = funt zquaha Ergo, angu-
lusG,angulo H, cft zquahs er- ¢

6;.

%opcl‘lp eriz AC, DF," acqua- 1x.

es. ¢ ergo rellquz ABC, DEF,
funt acquales.

L 3
N iiij



Hak

373

41

.15 " Elem. Enclidis
PROPosmo XXIR

In equalibus
circubis AB C.
. DEF. egquales

A CD peripherias AB
C. DEF, AC DF equales
yefle AC. DF. fubsendunt.

PRob. Du&is redis GA, GC,
HD,HF, anguli G,& H,.crie.
aequales: latera etiam GA, GG,
HD, Hj, funt acqualia ex (‘un-
pofitione : ergo baflks AC. DE,
b erunt t2quales,

x



Liber tertius, ‘13
PROPOSITIO XXX. 24

Datam peri- Prib-be
pheriam ABC. »
ATDE Tecare bifariam
putainB. - .

Raxig. Ducatur reéta ACG, cam «10.)
 diuvide ', bifariam in D. per’
perpendicularem D B. eritpesi-
pheria fe&abifaridmin B,

Prob. Duétis re&tis AB, CB.
triangula ABD, DBC, (chabent &:83.9f
iuxta 4 1.ergo laterasA B, CB, ,
funt xqualia,-s Ergo peripheriz
gquas fubtendunt fhntacquales,

L



Thiy

a5t
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154 Elem. Euclidis ‘
PROPOSITIO XXX

‘ Y In circulo A
B F 3 BE C. angulus
ABC. guiin fe-

D € yiciveuls reftus

‘eft:2 qui autem inmaiore feg-

mento B C A, minor'retto:

" 3qui Vero in minore ﬁ'gmtnra

BEC.majorrefto: 4 ¢ infi-
per angulus CBA. exre®ta
CB. & peripheria BA. me-
iorss [tqmenti, velto quidem
meaioreft; minoris antem -
menti angulas EBC, qui ex’
peripheria EB.& rectaBC.*
minor ¢ft relto. . :

PRob. 1. pars. Ccntr: D, dul
s re&tis DA, DB, DC, an-
‘guliDAB, DBA, 2 crunt zquales
ttemque anguli DCB.DBC. ergo



YLiber tertius, %5
totalis angulus ABC, eft ¢qualis
angulis A, & DCB, fed hisb cft e
acqualis FBC, ergo angulus ;5 . .
ABC, . eft rectus. ’

Prob, 2. Angulus ABC, eft re~
&us:ergoangulus ACB, inma-~
iore fegmento 4 eft minorreo.

Prob, 3. Fiat quadrilateriBA.
angulus A, e minor eft re&o, er- ;z::";’
goangulus BEC, in minori Teg- fyius
mento f eft maior re&to. fizradq

Prob, 4. Angulusex peripheria
AB, & reta CB, cft maior angu-
lo compofitoex retis AB, BC,,
totum videlicer parte,

Prob. 5. Angulus compofitus
e¥ peripheria EB, & re@a CB,
minor cft angulo cempofito ex
re@a FB, BC, pars toto. Huius
propofitionis autor fertur Thales
Milefius annis ante Chriftum,

€50, -

3204
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U4 Elews, Enclidis

PROPOSITIO XXXIL

oot A c B Sicirculis CEF,
TN, fSerigerit  aligna

C e “ yestn AB. 4 taftu

P E antem C. ducatur
guedam rvelta, [ecans circu-

bim DC vl EC. anguli

" gmos ad tangentems AB. fa-
ciet, erynt equales anguli:

gui [unt in alternis csrculi

portionibas, id eft angulus
ACE. zqualis¢ftangulo F,

& angulus BCE. angulo G,

PRdb. Dué&a perpendicalari
DGO, com angulus ACD. fie
reQus, angulus qui fieree in fe-
% 11+3¢ micirculo, illi 1 effct xqualis:
vero non fit re&us ve ACB. pria
mo ducre@am DC, per cEurum,
deinde accipe in peripheria ali-



Liber iertins. 112
quod- pun¢tum puta G, ducans
turque reétz DE, EG, GC, cum
angulus DEC,in femicirculo® fit

rectos. rehiqui duo puta ECD, 6314,

EDC, . valentvoum re@um : fed ¢3%-1
anguli ACE, & ECD, valent cti
vhum re@tum, cug rea DC, fic
perpendicularis ! dempto igitur
commnniECD,rcmanebirACE,“ -
2qualis angulo EDC, quid z-. 7 3
qualis eft angulo CFE, crgo &
angulus ACE, angulo CFE, z-
qualis. Rurfiss, cum quadrilateri

DG, anguli in circulo oppofiti e22.90

EDC, EGC, ¢ valeant duos re-
&os, ficar & anguli ACE,ECB, ¢, ;

uif valent etiam duos rectos &
angulus CDE, fit, ®qualis angue perem
lo gACE, xem’an:gbig angulus G, ZZZ«
angulo ECB, zqualis:

]

gperts -



ue - ® Elem, Euclidis '
* PROPOSITIO XXXIIL
Super data

C B
Prb.5. F//:\Q{'. tefla AB_ Por-
A DR tionem circubi
‘3—7‘/A K 4eﬁ7i5eré, que
X AN\ g capiat angulum
Ry/! i\
Bl dato angulo re-
F étilineo aqna-
lem. '

S I datus angulus fic redus,
qualis eft E, re&a AB, divifa
bifarianvin D, cenuo D, {patio,
* DA, fi iat femicirculus AFCB,
© du@isre@isAc, CB, angulus C,
a31.3. s erivzqualis dato anguloE,quia
eritin femicirculo, Siangulus fic
“acutus vt C,firque darta recta Ba,
ad pun@um A, fiar angulus D
AB, b zquale angulo C,ductaque
ad punétG A, perpendiculari FA,
, fiat angulus EBA, 2qoalisangu-
.¢6.1, lo EAB, latera EB, EA, © crumc

b2,

. .



. Liberzertien. 159
zqualia: quare fipun&o E, fpatio
E A, fiat circvlus, trifibit per pun-

. €um B, que pofito fic probatur. -

Cum re@a FA fir diameter, & re- dper
&aDA, ad eius extremum fic ei 7o
perpédicularis, 4 tanget circulii: :";,
crgo angulus DAB, ¢ etitangulo
cuicunque, qui fietin alterna cir-
culi portione, puraangulo AGB,
xqualis:ergo portic AHGB, con-
tinet angulum zqualem angulo
dato C. Si veroangulus fit obtu-
fus puta H, eadem erit demon-
ftratio: angulus enim AIB ipfi H, .
ccrit zqualis.
PROBOSITIO XXXIV.
A dato circulo ABC, ppp. 6

T AT [egmentum CB A, ab-.
G [eindere capionsange-
é lum B. aqualem date
W > angulo reltilineo D.

J\* Veatur tangens EF.ad pi- ¢17.3
D&um A.bfiatangulus CAE, b 251

aqualis daro D.portio ABC,, ca- ¢33
piccangulum B, zgqualem darto,



156 Ebom Euclidis
PROPOSITIO XXXV.
. 8itn circulo AD

. T!r ¥, BC, dig redta AB
. 1 D CD; fe mutuo in

E, fecuerint,vedan-

' A p Zulum compreben
. D Jum [ub fegmentid
. Ny tnius AE, EB, -
< . qualeeft esquodfub

A i Segmentis  alieriud

o CE, ED, somprs.
penditar vefangulo.

A . s :
Rob. 1. Reftx ABCD. fecent fe
in centro E. reangulum vnum,
alteriefit zquales: cum oitihes reQle
fint zquales.
2. Sola CO, tranfeat per centygm
F. dinidatque; re&tdm AB. bifariam
*in B, 5 ac pioinde ad angulos rectos,
ducaturqué re&a FB. quo fatto, cum
refa CD, fecetur in zqualia in F, &
- non zqualia in E. erit re@angulum
R . fubinzqualibus fegmentis CE. ED.
L cum quadrate fegmenti intermedit
6d bes FE. t gquale quadrato dimidi¢ FD,
g §-2  ye] FB. fed quadratym FB. eft ez~
g ¢ 371 guale quadratis BE,EF. Id¢mque Fl;i
B S c

k3.3



Libey tertins. 161
eft equale rectangulo CE.ED. cum
drato EF. Dempto igitar communj
FE.temanebit rectangulum CE, ED,
gquale quadrato BF.hoc eft re&tigu-
lo fub BE.EA. ciil ponantur zquales.

3. Re@a CD. tranfiens per centril
F, re&am AB. non dividat bifariiin
E, duftaque reéta FB. & perpendicu-
lati FG.re@tangulam fub CE, ED,cum
" quadraro FE, derit zquale quadrato

FD.vel FB. re@angulum etiam fub '
AE. EB, cum quadrato GE. deft x-
qualequadrato GB. adde quadratd
FG. cum quadratum FB. {it equale
quadratis FG. GB. erit reftangulum
AE. EB.cum’quadratis EG, GF. z-
quale quadrato FB.hoc eft reltangu-
Jo-CE.ED.& quadrato FE, ergo cum
quadratum FE. fit zquale quadratis ®
FG.GF.fi ab vno demas FE. 8zab alio
" EG.GF. remanebunt zqualia re&an-
gula CE. ED. & AE. EB,
4. Sineutra tranfeat per centrum
& fe fecent vecunque,ducarur ad in-
terfe@tionem E. re@ta GH. tranfiens
per centrum : cum reangulum fab €Pers. .
CE.ED. ¢fitzquale ei quod fub HE, [ertem
EG. Idemque AE. EB. fit xqualeipi #¥iMs
GE. EH. erunt zqualia re&tangula
fub CE.ED. & AE..EB.
o

LS

§.2

.



162, _ Elem. Enclidis _ ) |
PROPOSITIO XXXVI,

8i extra esvcps
lum FBE, fuma-
& tur punitum ali-
- ‘9'{*‘; 1 guod A. abrogue

B&E i civeulum cadit

dwe rede: ¢ hac

’q‘;m'dem AB. fecet cim{lum in C,

illa autem AF.tangatin R_Q{fad_

[ub totafecante AB. & exterius
affumpta. AC. inter punilum A.

o connexam peripheriam C.com-

< @ prebenditur vedungulum, aqnale

eritei, qued & 1angenie AF.def-

= gribitur quadrato. i

#4350, ' A
F

e Rob. Tranfeat 10. rteta A B per .

* centrum D. du&aque relta DF.

“cum refta CB.bifartam fe@a fitin D,

& eirefta AC. adiiclatur,re®anguli

fub AB.& AC. cgntentum, vha cum

g6.3 quadratoDC. yel DP.azqualeelt ci
" quodi DC. cum AC. tanquam vna
 47.1. hnca fir quadrato. Sed quadratiDA,
¢ 8.3 b eft wquale quadratis DF. FA. erga
T dempro ¢pmuni FD,remanebit qua- -

i



. * Liber tertius. 163
dratum FA. 2quale retangulo fub
‘AB. &CA. B

2. Si recta AE. non tranfeat per
centrum, centro D, duc perpendicu-
larem DG ¢ hxc fecabit re@am EL-
bifaridm, cam jgitur reQa EI. fit fe-
&a bifaridm in G.& ci I4.adiiciatur,
-erif reGtangulum fub AE. & fub AL
cum quadrato, Gl. zquale quadrato
(GA. addito ergo quadrate DG. erit
‘rectangulum fub AE, & fub 1A, cum
quadratis 1G. GD. hoc eft quadrate
"DI. zquale quadrato DA. fed DAy
eft ¢quale quadratis FA, FD. dem=

" ptis ergo equalibus’ DF. DI. rema-
nebit quadratum FA.gquale reftan-
gulo fub AE & AL

Coroll. 1. Hinc fequituz, fi 3 pun&o
‘quouis extra circulum fumpto , plu-
res re@z cicculum fecantes ducad-
tur, re@angula comprehen(a fub ta-
-tis lingis & parnbus exterioribus,in-
 xex fe effe ¢qualia.

Coroll.1. Duz reftz/ad codem pun-
&0 duétz, quz circulum tangunt,
funt inter ¢ zquales.

Coroil. 3. Ab eodem punflo extra
circulum fumpro, duci tantdm pof-
funt due 1efle que circulum tax-
. gant, .

o ij

¢3. 4



' 164 Elew, Euclidis
FROPOSITIO XXXVIL
A _Siextra cireuluys
EHIF. fumaturpii-
&um aliqued A. £b
Y 'H eoquepunito in cir-
crinm caldant dug
® E veite AF. AB. vel
AE. & hae quidem AB. fecet cir-
sslum: ills antem AF.incidatfie
auters quod (ub tota fecanse AB.
O exterius affumpta CA, inter
punitum (o conuexam periphe-
viam , equale ei quod abinsidente
AF. deferibitur : incidensilla civ-
culum tangst.
at P Rob.a Duc tangentem AH. & ad
: 7:3: I H.re@am DH.cum ergo'quadra.
363 sam AH. b ficequale retangulo fup
AB. CA. & idem re@angulum fub
AB.CA, pogatar zquale quadrato
FA.linex FA. HA. erunt zquales,la.
tera item FD. HD. funt zqualia &

?ul’lc ntzqualia. Ergo cum angu-

8.1 lus AH D, fic4 re@us, reltus enam

18.3. 8rit AFD.ergo AF. circalum tangag
per coroll. 18, 2. 3. - -

"

bafis AD. communis:ergo tota £rida -

1

|



S 3683 LA
EVCLIDIS

ELEMENTVM IV. _

DEFINJTIONES.
" E . 1 Figurarelia
‘oo linea > in figurd
al- reftilinea  in-

[feribi  dicitury

D C F m ﬁnguli,ﬂ:m
T fighre s guein-
[eribitur , anguli, fingnlalase-
ra tins qua infcribitur tan-
gunt. _
" Vtuiangulum (ABC. inferia
-ptum eft ctriangulo DEF. quia

anguli A. B. C, tangunt latera
DE.EF. DF. . -

0 i)



i66 . Elem. Euchidis _
3 o) 2. Similiter &

fignra circam fi-
A B gwram defiribi

dicitur, cum fin-
D C K gula cins que

circamfcribitary

gulos tetigerint, Civcwm quans
illadefiribitar. N
Ve triangulum DEF. dicitur,
proprié “deleribi circa triangu-
},um ABC, quid fingula latera |
maioris trianguli,ingulos angu~
los minoris tangunt. Dixi pro-
prid, quia vtimproprié dicatum
figura aliqua inferibi vel deferic
bi,fufficir, vebencaduertit ilhn
fteiffimus Princeps Fluffates, C3-
dalla vt nullus fic angulus inte-
rioris figure, quinon tangat an<
“gulum aliquemn, vel latus velpla<
ni figurzexterioris; & co fenfl
- "intelligend2 fant propofitiones
Hypficlis lib, 15. clementorym,

batera,fingulos eins figure an- {
|

-
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3. Figura au-.

tem reflilinea,

in circula in<

‘ Seribi dicitnr,
"eums finguli, eiusfigure , que
inferibitur , anguli, veri gerint
circuls peripheriam.
’ N\ 4. Figura

linea circa
civculam
defcribi dis-

gitur, cumfingnla latera cius

que Gircumferibitar, circuli

peripheriam tanguns.
§: Similiter ¢ circuls in
. figura infiribi dicitar , cum
circult peripheria fingnla la-
tera tangireins figare in qna
nferibitnr, ’

vero refli-

..



168 Elem. Eﬂcli_ds‘ L

6. Circulus
asntem  circum
ﬁgnmm deferibi

icitur s cam cir-
cwlt peripheria,

. ﬁngnlo: tangic eins figura,
quam circumfcribit angulos.,, ‘

" 7. Re€tain cira
cwlo accommoda-
, feu coaptaridia
citur 4 cum eins ;
extrema incirculi

peripheria fuerint.
. .

o
\
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PROPOSITIO L

—~aA  Indasocircile

D%' ABC. «ccom-

: modare reflam

BA. eghalem dare reite Du

quecirculidiamesroBC. nos -
fiemaior.s '

. 8

NAti cirenli ducas. diames
tum BG. fi data re&a D. 2-
qualis fir diametre BC. fadum
eft quod peritur. Si D.minorfic 5 b
diamctro: b abicindatur{BE. - '
qualisipfi D. & ceritro B. fpatio
E.fiat circolus EA. junQacnisi 54 4
re&ta BA. aptata erit« in circulo Difs
BAC, & ¢ aqualis eritipliBE, & 4147
sonlequentcriph, T T e



o  Elem. Euclidis .
PROPOSITIO 1L

WohZ @ AW [In datocircule
: il Zgg ) AIB.rriangulum
BE—C ABC. defiribe-

re, dato rridngulo DEF, o
, quianga’um, - '

4163 P;Iat tangens GH. ‘ad pun-

© 4 &um A. fiat angulus HAC,

b2, ® zqualis-angulo E. & GAB. an.

i gulo F, duétare@a BC. fa&um
effe quod petitue.

‘Prob.: Angulus HAC. zqualis

6323 eftcangulo B. & fimilicer angu-

lus GAB:angulo C. ergo & an-

- gulus E. asgulo B. & angulusF.

angulo C. & cenfequenter awgu-

los D. angulo A. ¢ zqualis. Ergo

d. v triangulum triangulo gquiangus .

lum defcripfiin dato circulo,



*

, Liber quarsus, s

PROPOSITIO IIL
D E/H  Circa datam

O circulum ANB, Prb.gi
defcribere trian-

L BM gulam LMO.
aguianguinm dato triang:lo
D.F A,

Ati trianguli latus AF. pro-

duc inG.& H.angula DFH. 4,4 .
2qualis fiat ad centrum angulus
C1B. & angulo DAG. angulus A b 'E‘:' ’
IB.& ad piita ABC b ducas per :‘-i-
pédicularesque ¢ tigentes erunt
feilicer MO. ML. LO. & coZun-
tes petitd cridgulum conftituent.
Quod enim concurrit patet; nam
vterque anguloram ad A.& vier-

ue eotum qui funt ad C. eft re-

us: ergofi intelligacwt duci li-
nea AC erant duo anguli verfus
O. minotes duobus rectiss 4 ergo & 1r.
ia illam partéprotralle tigentes Av.
concurrent, fimiliterque aliz in
alias partes prowradtz s ergofice

’ Pij



72 Elem. Buclidis,
triangulum  cites

A M datum . ¢cizcnlam.
} ¢ Quod awem fic

' daio triangulo z-
tJ-r .BM quangulom;, fic
probe. Is quadrilatero C'BM.
e18.3: anguliad B & C. ¢ funtredtizer~
gorcliqui CI1B. C M B. duobus
teis {unt xquales: probatur,
concipe duci rcétam 1 M. duo
£33, 1, tH1angula IMB. IMC. ¢ habent

angulos zquales quatuor redtis:
ergocum duoad C, & B, fint re-
&, reliqui funt duobus re@is ae-
quales. Iam angulus CIB. zqua-

- lis ponitur1pfi DFH. ergo angu.
Jus CMB. zqualis eft angule
DFA. & cum anguli circa laws
&1 DF, valeant duos re&os: codem-
que modooftendi poteft in qua-
drilateris ‘AIBL. AICO. angulos
L. & O. ®quales angulis A. & .
Esgo circa datum, &c. ’

’



.

Liber quartss. 173
PROPOSITIO 1V,

. A © Indatotviangule Prob. &
. © AJBC. circulum
F ‘¢ GEF deferibere.

Juide duos eius angulosB.

8 C. bifarid per reftasCB, **'™
BD. & cx punto inquo concur-
rent pura D, ducasperpendicu-
lares DE D& DF. ad tria latera b 13, 1.
dati trianguli, % quia triangulo-
rfi FCD. GCD. angulus €. vaius,
ponitur ¢qualis angulo C. alte-
rius, & vterque angulorum G, &
F, reQus cft, & latus €D, com-
mune: linea DG.<erit 2qualis li-
nex DF. fimiliterque oftendetur 454 4
re&as DE. DF. cfle zquales. Pa- '
fito ergo centroin D. deleriprus
circulus fpatio DG. ¢ tran{ibit per
punéta EGF. & quia per corol}, 493
‘1. 3. voaqueque lincarom AB.
BC. CA. tanget circulum, pateg
perfe@um cffe propoficum,

P iij
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154 Elem. Buclidis
FROPOSITIO XXXVIIL
Si extra cirouluws
EBIF. fumatur pis-
um aligned A. ab
L eoquepunito incir~
eulum cadant due
relfe AF. AB.vel
AE. & hac quidem AB. fecet cir-
culum: illa ausems AF.incidarfie
mutens guod (ub sota fecante AR,
‘& exservius affumpta CA, inter
ponitum (o conuexam peviphe-
" viam, equaleei quod abinsidente
AF. defecribizur: incidensilla civ-
sulum tanget,
at Rob.2 Duc tangentem AH. & ad
b 3?3-‘ H.re@am PH.cum ergo'quadraa
*3 sum AH.b fit gquale retangulo fub
AB, CA, & idem reQangulum fub
AB.CA, pogatar zquale quadrato
FA.linez FA. HA. crunt zquales,la.
tera item FD. HD. funt xzqualia 8¢
bafis AD. communis:crgo tota gridn -
ula c fant zqualia. Ergo camangu-
¢ 81 lusaH D, ficd reQus, redus enam
#18.5. 8tit AFD, crgo #F. circulum tanges
Pez coroll, x%. F 2 T o
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EVCLIDIS

ELEMENTVM 1IV. _

DEFINITIONES.
;i E . I Figura relti<
< linea, in figura
Al reétilinea  in-

[feribi dicitury

D C F m ﬁnguli,es:m

'gur . 2 qﬂt m-

Soribitur s angsli, finguialase-

74 eins qua infcribitur tan~
gunt.

Vt triangulum [ABC. inferie

-ptum eft triangulo DEF. quia

angali A. B. C, tangunt latera
D nEE. DFG‘ . L d

0 i)



: 166 . Elem. Enchidis .
; o) 2. Similiter &
. ~ figwra circamfi-

A B grram defiribi
} diciturycum fin-
D C F.pwla cins que
, civcamforibitory
batera,fingulos eins figure an- {
ulos retigerint, Circum quams
illa defiribitur. ‘ .
Ve triangulumh DEF. dicitur,
proprié deftribi circa triangu-
Yum ABC, quid fingula latera
maioris ttianguli,fingulos angu-
- Jos minoris. tangunt. Dixi pro.
i pri¢, quia veimpropri¢ dicatuns
Ay figura aliqua inferibi vel defcri-
‘ bu,fufficir, vibeneaduertic itlys
ftriffimus Princeps Fluffates, Ci-
dalla vt aullus it angulds inte-
 tiotis figur®, quinon tangat an~
“gulum aliquem, vel latus vel pla.
ni fiurz|exterioris; & co fenfls
“intelligendz funt propofitioncs
Hypficlis 1ib. 15. clementorum,




.

Liber qUATLUs, 167
Figura an-.

3 Logu
’ (\ tem retilinea,
in circalo, in-

N .

N [&riét’ dicitury
oumfingali, eiusfigure , que
infcribitur, anguli, tetigering
circubsperipheriam.
S /N 4 Figwra,
vero rvefti-
linea circa
civculam
: - defcribi di-
citur, -cum ﬁngulzz_ batera eius
‘qua circumforibitnr;: circuli
peripheriam tangunt, ..

" gl Simnliter. & circulns in
. figura infiribi dicitur 5 cum. -
cireuli peripheria fingula la-
tera tangireius figarg in qna

nfiribitnr, o




¥  Elem Eucidi

6. Circulns
asntem  civcum
jjgumm deferibi

icitnr 5 cam cir-
cnls peripheria,

, ﬁngula: tangic eins fgures
quam circumfcribit angulos., ‘

" 2. ReCtaincire
cwlo accommoda-
W, [eu coaprari din

citur 5 cum . eins,

\

T
extrema incircul (
|

peripheria fuerint.
L2 .

PRO-




® Ziber quarar v
PROPOSITIO 1.

a  Indatocizchlo té. %
D];@' ABC. «ccom- -
: wmodare veltam
BA. eqghalem dare reite D,
quecirculidiamesroBC. non
fiemaior.y ’

€Al cirenli duces diames
tum BG. fi data re&a D. x-
‘qualis fic diametre BC. faltum
cft quod peritur, Si D.minorfir L&
diamctro: » abfcindatur[BE. z- *
qualisiphi D. & centro B. fpatio
E.fiat circulus EA. iunGacnim 44,
reta BA. aptataerit in circulo Drf.
BAC, & ¢aqualis eritipfiBE, & 4157
sonfequepteriphD, 7T MfM



o Elem. Buclidis ‘
PROPOQSITIO 1L

Brob2i A M In datocircule
‘ @ AIB.triangulum
B<f"c ABC. dt’ﬁﬂ'be-

re, dato triangulo DEF, -
. quianginm. - '

163 F: Tat tangens GH. ad pun-

“ 4 &um A. hat angulus HAC,

bags,® azqualisangujo E-& GAB. an.

" gulo F, duétare@a BC. fadtum
effe quod petitur.  ©

‘Prob.: Angulus HAC, xqualis

€323  eftcanguloB. & fimilicer angu.

lus GAB.angulo C. ergo & an-

- guius E. angulo B.& angulusF.

angulo C. & confequenter augu-

: lus D. angulo A. ¢ zqualis. Ergo

4521 griangulum tiaogulo xquianguy

lum defcripfiin dato citculo,

|
|

I
g
|
|
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. Liber quarns. k72
PKOPOSITIG 111,
D ESH Circa datum
@ Circulum ANB, Prbgu
8 defcribere trian-

L BM gulam LMO.
2quiangulum dato triang:lo . .
D.F A.

Dmi trianguli latus AF. pro-

. duc inG.& H.angula DFH 4
2qualis flat ad centrum angulus

C18. & angulo DAG. angulus A b ‘E"“
1B,& 2d p@&a ABC b ducas per :,;_;
pédicularesque - tagentes erunt i
fcilicee MO. ML. LO. & coéun- .

tes petitd tragulum conftituent.
Quod enim concur:it patet; nam
veerque angulorum ad A.& vier-

21\;“ cotum qui funtad C. eft re-

us: ergo'fi inrelligawr duci li-
nea AC. erunt duo anguli verlus
O. minores duobus rectiss cr‘go Pt
in illam paniéprotrad 2 tigentcs Av.
concurrent, fimiliterqucaliz in
alias partes prowadt e : ergofict

P i
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73 Elcm.Euclidl!:.
' triangulum  €itew
N da(ﬂt%l- cirdalum,
? C vod awem fit
' daro eriangulo =-
t}t .BM quangulum, fic
probe. In quadrilatere C'BM.
" anguliad B & C.* funtretizer-
goreliqui C1B. C MB. dunbus
reis funt xquales: probatar,
concipe duci rc€tam 1 M. duo
triangula IMB. IMC. f habent
apgulos zquales quatuor retis:
ergocum duoad C, & B, fint re.
&, reliqui funt duobus reéis e
quales, Iam angulus CIB. zqua.
Iis ponitur1pfi DFH. crgo angu.
Jus CMB. zqualis eft anguloe
DFA. & cum anguli circa laws
DF. valeant duos re&os: codem-
que modooftendi poteft in ¢na-
drilateris'AIBL. AICO. angulos
L. & O. zquales angulis A, & .
Esge cixca datum, &¢. '

’



Libey quartss. 173
PROPOSITIO 1V,

A © Indatotrianguls Treb. &

A © AJBC. circulum

R ¢ GEF.deferibare.
D.Iuidc duos eius angulos B. .
& C. bifarid per retas CB, €9t
BD. & ex punéto in quo concur-
rent puta D 4 ducas perpendicu-
lares DE DG DF. ad tria latera b 13, 1,
dati trianguli, & quia triangulo-
réi FCD. GCD. angulus €. vnius,
ponitur ¢qualis angulo C. alte-
rius, & vierque angulorum G, &
F, re&us eft, & latus €D, com-
mune: linea DG.c erit 2qualis Li.
nex DF. fimiliterque Oftendetur ;44 4
se&as DE. DF. effe zquales. Pa-
fito ergo centroin D. deferiprus
circulus fpatio DG. 4 tranfibit per
punéta EGF. & quia per coroll. ds-3
‘1. 3. voaqueque linearam AB.
BC. CA. tanger circulum, paret
?gxfcétum effe propofitum,
P iij
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174 Elem. Euclidis
PROPOSITIO V.

Cirea datunp trian-
gelum ABC. circw-
g [#m deferibere.

“Winfcunque dati
Lgniiguli, duo ali-

B
; 4@ qua latera puta AB,

etor A RC. s druide b fanim
o e in E. & F. b ad qus

LA punfta cxcirabis per-

pendiculares qug coi-
bunt in D. vel mtrg
triangulum,vel nrer-
G 1o latere , vel extra

(du&ta enim EF. fent
angul; pgr. DFE, minaeres duobus
redis : ergo coibunt) duc przterea

re&as DB. PA.DC. Nunc quia trian-

guloram BED. AED.]atera BE. EA.
fantxqualia & DE.cemmune & an-
guliad E. ré@i erunt & bafes AD.
DB.zquales. Eodemque modoce-
runt zquales bafes DB. DC, centro
igitur D. fpatio BD.ducetur circulus
AEBC. quitranfibit per pan&a A.B,
€. Circa datam ergo triangulum,
circulumdeferiplimus, v

£ 41

i
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PROPOSITIO VI

A Indatacirenlo Prvée
B a ABCD. gua-
- dratum defiri-
< bere.

N\ Vcantur duz diametri AC
BD. fecantesfc ad angulos
reftos in centro E. & iangantur
secte AB. BC.CD.DA. & fadtum.
eft quod petitur, .

Prob. Quatuor anguliad cen-
2rumh E.ponuntur re&ti-& quatuor
linex EA EB.EC. ED.zquales, € 4.,
*ergo & quatuot bafes AB. BC.

-CD.DA funt zquales. Omnia
ergo quadratilatera funt zqua-

lia. Anguli vero his latcribus
contenti funt omaes in femicit-
culo: p ergo recti:Eritigicur AB.

CD. quadratum per definitionem ~ '
j0 1.

P iiij

>

- o
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PROPOSITIO VIT,
. Circa datunms

Fob.x F/A & circulum ; qud-
Bf )D dratum d;;&n;

X CH _bere

V&is duabusdiametrisAC.BD:
 fecantibus fead reos in ebra,
» E. per carum extrema fi ducantur
Pperpendiculazes YG. FI 1H. HG.
cotuntes petitym dabunt quadra-
tum, ‘ '
Prob. Anguli quatuor ad E.poniis
- tur redti, ficut & anguliad ABCD,
88 ! wergo retz FG. B, HE/ fynt paral.’
lels, fimiliterque re&g EIAC. GH.
€34T erpo figura FGIH. oft parallelo-
ok 5 gramma. Angalus ACH. cft re&tus:
T Cetgo Angulus HGA . eft re&us, co-
dem modo oftendetur angulos .1
H. effe reftos. .
De lateribus e dica,latus IH. eft
zgualeldter: BD. & latus HG. lateri
AC. hoc €@ BD, ergo latera IH.HG.
funt ¢qualia : ergo quatuor latera
funt zqualia. Ergo eft quadrati o-
jus lagera circulum tangans per co-
sell. 16, pr. 5. Ergo circadatum, e,

’



Libey quaytuss 371
' PROPQSITIO VIIL.

CE_AG Iy daw qua-

) :B(E— dratos circulum

. d'fm'é" e

Atera quadratia dmide bifarif
. in ABCD.duc reftas AC.BD fe-
pentes (¢ in pun&o E. quod dicoefle

Prb L.

[ BRI

centrum circuli» quifi defcribatug

{patio EB, erit quod petitur,

‘Prob. Redz AF.!G.fumlgarallelz
& gqusles: erga reGg AC. FL b funt
parallelz & zquales, & fimiliter re-

b 33,0

&e¢ AC.HG. codemque modo reélz 4 34,1,

FG.IH, ipfi BD. < funt igitur paralle-
logramma FE. E1 EH. EG. Nunc fic
dico. Re&eBE. FA.AC. (untzqua.

les,cum fing medietates ¢qualii ipfis g 54 ‘

vero dfunt ¢quales raékg BE.EA ED,

ergo te&tz BE. EALED. sitqquales, ¢9.3.

¢ krgo E. cft centrum, ex quo fi fpa-
tio EA. d<Terbatur circulus., tanget
punfa ABCD, & confequentec am-

nia quadrat: latera per coroll. pr 16, Fa9d

1.3: feumanguli ad ABCD. fing ac-
#1. In date ergo, &, o
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PROPOSI TIO IX:

S Circa datnm
’Bé %n' guadratum,cir-
culum  defiri-

¥ ,

, bere. :
Vecantur diametri AC. BD.
fecites fein pun&o E. quoq

dico effe centrum defcribendi
circuli.

Prob. Re@z AB. AD. funt z-
qualés: 2 ergo & anguli ABD
ADB.Angulas BAD. eft redtus,
cergo anguli ABD. ADB. funt

finguli femiie&i; fi Jiliter quili-

ber partialiom angulorum ad
AB.CD.cftfemireétus; ergo om-
nes inter fe zquales.? Ergo late- -
ra EA. EB. EC. ED" zq1alibus
angulis fubeen(a (unt zqualia.
e Ergo E. eft cenerum circuli,qui-
fi delcribatur fpatio EA.-tranfi-
bic per pun&a quadrati ABCD. -
Ergo ciccadatum, &e. :



Liber quartus. ' 19y -
PROPOSITIO- X.

A Ifofeeles trian- prg. 10
c gulum ABD.
coftitmere , qued
B D pabeat vtrum-
que corumqui ad bafim funt,
angulorum B, & D. duplum
reliqui A/

Svme rettam quamlibet AB. que

fica dinidatuc in C. ve re@angu- g1r1. ¢,
luin (ub AB.BC. zqualc fit quadrato

zeéte AC. tumcentro A.fpatio B.du- b
catur circulus.in quo b accommode- ¥+ ¥
tur re&ta BD. zqualis ipii AC.iunga-
turque rea AD. dico triangulum
ABD. fore ifofceles, cum reéz AB. -

- AD. fint gquales, & angulos ad ba-

{fim B.% D. duplos reliqui A, quod

fic probo.

Du&tare&aCD.c defcribe ciren~ .
lum ACD. circa triagulum DAC. € 54
reangulum fub AB. BC. zquale
ponitur quadrato CA. ergo & qua-
drato BD, Ergo cumi pun&te B,

*
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ducatur fecansBA,
reéta BD.abeodem
punfto dufta inci-

3 ‘dens in circulum
A0 ACD.dcumrangét
: inD. etgo angulus

CDB. ¢ ¢qualiseft ipfi A.in alterne

fegmento, crgo communi €DA. ad-

dito, duo anguli A, & CDA. zquales
funt duobus BDC, & CDA. hoc cft
toti ADB vel ABD. Nunc angulus

externus BCD. duobus internis A&

ADC ¢ aqualiseft: ergo idem BCD.

* etit zquabis pfi CBD. vel ADB. ¢r-

go refz DC. DB. ¢ zquales , cum

mquales - arigules fubgendant. Sed

BD..pomtur zqualis ipfi CA. erga

CD. CA, zqualeserunt; erga anguli

A.&CD \.hzquales. ergo externug

angulas BCD. duplus eft 1pfius A.cz-

go ciufdem quoque dupli funt GBD,

ADB. cum finguli externo BCD., ¢.

guales fint, Triangulumerga s,
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PROPOSITIO XI.

‘ E Indato circalo
: E@r EHFG. penta- poy.1y
. %G gonam eqnila-
‘ bersm (5 equi- :

angulum infiribere.

Fgalat tnangulum lofeeles quicd .

X4 que, cuinsanguli adbafim fint 4 10-4
dupl: eius quiad verticem & ipfiz- .
quiarigulus b inferibatur in dawo cir- ¥ -4
culo,fitque EFG.Vicumnque angulum
ad bafim divide bifariam duflis re-

&is IF. HG & quinque pun&a E. H.

%, G. 1. ivhge hneis toudem, & fas
Gumefle quod petitur, fic prabe;
Quinque anguli FEG. EGH. EGF,

IFG. EFI. ponuntur zquales :c erga

arcus quibus infitunt,funt zquales,

dErgo xquales réedz quz zqualeg
peripherias fubtendunt. Arcus EH. .
®qualis eft arcui FG crgod fi addas ¢ 26.3:
communem ‘HF. erunt peripheriz d39.3.
EHF.HFG. z%ullcs: ergo & reliqua
{egmenta FG. 1E. GI. EH. ¢quaha:

sergo anguli EHF. HFG. cquales;
Idemque dicendum de reliquis., Kr- €27.34
§e pentagopum zquilaterum & &-
quisngwlum iafcnipfi, Q. K. F.
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PROPOSITIO X1I.

i ., 3
& Cirea datum circs

T laserums €~ equiangs-

B r4'q lumdefcribere,

1

3 AL lum ABCD pemago”
Brob.1a Hééé L wxn GI'UI(‘!. lqil'"

vafi juxta propofitionem 1r,
\/ infcripfiflem pentagonii in dato
eirculo,reperiam centrum F, & ne-
tabo in penpheria quinque linea-
rum FA,FB. &c. quinque pun&a an-

. gularia ABCDE. & ab iifdem pun.

&is 2 ducam tangentes quz b con-
current in punéis GHIK .. 3 quibus
fi duxero ad ce ntrum retas G=, IFP

fic demonftrabo fatum efle quod

petitur, Et primo quidem quod an-
guli omnes {intzquales. In c{uadri..
latere AFBH. quatuor angulic va.
lent quatuor refoscum cuiafliber
trianguli AHF. HFB, tres anguli va-
leant duos reos: fimilitérque in
quadrilatero BF. CI. & fic de alig:
ergo cam anguli A. & B. (int redi,,
anguli AHB. AFB, valent duos re-
&os, fimiliterque anguli BIC.CFB. &
ficdealiis. Sed anguli; AFB, BFC.

A27.3. fant dzquales ob zquales arcus . er-

g0 reliquiH.& L fune zquales,idem-
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que dicendum de aliis. Ergo omnes
pentagoni anguli funt zquales.

Quod autem latera ctiam fint 2-
qualiaficprobo. Quadratuth Fleeft
&quale quadratis tam ipfarum FB. ¢ 47:%
Rl. quam ipfarum’IC, CF, fublatis
€rgo quadratis zqualium FB.FC. re~
manent zquahia quadrata BL. IC, er-
go refte B1IC. funt zquales. Nunc
anguli FBL. FCI. & continentialate~
ra funtxqualia : ergo fe hahentiux-
ta 4. ergo anguli BIF. FIC. funtze
quales. Eodemque modo dicam de
triangulis CFK, KFD &dealiisom-
n;bus. Ergo cum anguli BFC. GED. f 7.2
f fintzquales, & apguli IFC. CFK.
finteorum dimidia» z4lales erunt
anguli IFC.CFX.Ergo cil in triangu-
4is JFC.CFK.angul1 1FC. FCi. zqua-
lesfint duobus angnlis CFK.FCK.al-
ter alteri & latus ¥C. fit commune, £ *6.&
zeliqua laterag erunt zqualia. Ergo
reGz IC. CK. funtzquales, & dimi-
diz ipfus IK. codem modo often-
dam1B. effe dimidiam ipfius 14, &
fic de aliis ; ergo jcum dimidiz IC,
1B. oftenfz fint zquales , erunt tota
latera HI. IK. equalia , idemque di.
cendum de aliis, o
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PROPOSITIO XIII,

Prib. g . :
‘ In dato pentas

s AL
B 7 gono guod eff &+
l& 1 guilaterum ¢ 2~

‘KD quiangu/um, Cita

, cnlum infcribere.
9.1 : .

[ Daiuidantu'r bifaridm duo 4n=
Ax, gulgroximiBAE ABC.re-
&tis AF. BY. qua , coibunt, puta

inF,cum nulliusanBuli medictas

valeat recturo: Idem fatreliquis
angulis. Quomiam igiwr tnan-
gulorum ABF.FBC. .rqualia si¢

¢2r lateraBA, BC, & BF, commune, |

sosf, idnguli adB. ¢ funt(pztcs; an-

d4.1 §uliBAF, BCF. & bales AF, CF,

crunt xquales, Cum igitr an-

" guli BAE,BCD, ponanturzqua-

kes & BAF, dimidium fit anguli

BAE, crit & BCF, dimidium an-

guliBCD, Hic ergo angulus &

reliy
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Liber quarius.  18¢
seliqui in orbem fc&i funt bifa-
ridm. Ducantut fimiliter ex ¥, ad
fingula pentagoni latera per-
pendiculares FG, FH, &c. Quia
triangulorum GFB,BFL, duo an-
guli F GB, GBF, duobus FLB,
FBL, funt 2quales, & latas FB,
commune, zqualia etiam ¢ erunt ¢ 26.2
lateraFG, FL, & his FK, FI, FH,
quare centro F, fpatio FG, f ﬂi}’
ducarur circulus , tranfibit per
punéta iH. LK. L. exiftentia in
lareribus pentagoni, . quaz etiam
tangentcirculum , cim fint faper
extremitatg d¥metri ad reftos
eonftitaszx. ’ '

T

g vl

3
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PROPOSITIO XIV,

Preb.ay A Circa datym pw;

Y tagonsm quod eft

v eguilaterem ¢

c—=D aquiangnlum, cir-

culum de [inbere.

Neules A, & E, » dinido bi.

faram re@is AF¥. FE, que

bu.  alicubis ¢oncurrent, puta in F,

Ax.  hiic ad reliquos angules duca

re&as ¥D, FC, FB, quv epos fe-

care bifarii probatur. vt in pro-

xima propofitione.Ergo cum an-

guli totales ponaniur xquales,

€1 zquales crunt dimidii,& < conle.

_ quenter zquales FA, FB, h fque
"axquales omnes 1c&z FC, FD,

. FE. Ergo centro F, fpatio FA,

d2,3 defcriptus circulns . tranlibie per

.angulos pentagoai., nec vilum

cins lawus dfecabit, cum omnis
sadantintracirculug, . .

%91
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PROPOSITIO XV.

In dato civculo, Prb.ag

A
» F hexagonwm o & o
c g equilaterom &
D aquiangulum in«
tribere.
Slt diameter AD,cétro D fpa<
tio (emidiamerri DG fiat cir~
culus CGE, fecans datum circu-
lum inC, & E, per centrum G,
dudtis CF, EB, iungantar AB,
BC, CD, &c. critque inferie
ptum hexagonum ~ xquilacerum
& acquiangulum. -
. Prob. Re&x GC, GD), i centro
G,% re&z CD,DG, i centro D,
funt @quales, ergo triangalum
DGC, eft zquilaterum. 2 Ergo & 4.«
zquiangulum. Hi tres anguli,
bvalent duos rectos: ergo quili- 932 1.
bet corum cft pars tertia duorum -
retorum. Simili:m;;uc angulus
. PGE. Ergo cum CGE,EGF, © va- ¢13. 3

Qjj
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A 1&ant doos re&es.
B EGF.crit ctiam pars
o tertia duorum re.
4.1, E Qorum.Sedillis * -
* \ D"} quales funt anguli
ad verticem. Ergo fex anguliad
centrum G, funt zquales. Ergo
0 26,8, OMDES reftz & cireumferentize
9.3, AB.BC,&c quibusinfiftant « funt
zquales, Eft ergo hexagonum
zquilateram. Quod vero fi x.e
quiangulum patet, cum omniom
_ angulorum medictates fint ofken-
fz squales & conftare duabus
eertiis duorum re@orum. :
" Coroll. Hexagani latus, aquale
ef femidigmosre,



Liber quaring o
PROPOSITIO XVI

. In dato cirvenls Probisl
; quindecagonum ¢n

> aquilaterum o a.

\\g, 3;"4”‘“1“” 3 “f‘

L4
aNfcribe in dato circulo penta. 4 1.4
Igonum zquilaternm AEFGH. 8 b 2.4
e1dé ad pun&am 4.y infcribe trian-
gulum zquilarerum ABC.hoc pofite
cum tertiam partem circumferentie
¢ fubténdat AB. hoc eft quinque ¢25.9¢
quindenas, duo vere ventagoni la- 233
tera, AE EF, earn.nvd 'm qaindeci- ’
sarum fubtendant ¢z, S ab ipfis
AE.EF. fubtendenrbus fox, iplam
AB. fubtendents:n grinque toilas,
fupererit BE. fubes s vnam deci~
mamquntaw {7 - Ergo fi qua-
wuordecim €i+q ai. - circulo dac- % L |
" gammodentur.:titquindecagonum
zquilaterum % <qrangalume cam ¢ ¥4
finguli anguli iubtendant arcus z-
quales credecim Jatezum quindeca-
gosi. QEF.
, - Q bj

-
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EVCLIDIS

~ELEMENTVM V..

Huius Elementi quinti Vi.
" truuius autorem pradi-
cat EudoxiumGnidium,
qui Platonem, comitas
“tus eftin £gyptum.

DEFINITIONES.

Pars cft magnitudo magni-
.. ! “ P 4
tudinis ; m:mor maiorss 5 cum
metitar maiorens,
D «ft, quz atiquoties fumpta,
L maiorem ipfam pracisé cone
fhicuic: fic vaitas , eft paisternae
rij, quia ter fampra facit terna-
tium. Arquehzc eft pars propri¢

1
o

»
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'di®a & qua vocatur Aliguora.
Impropri¢ verd dita pars , eft
que aliqueties fumpia , vel fuum
zotum excedit, vel ab a0 aeficiss
fic binarius numerus, eft impro-
pri¢ di&a pars feptenarii , quia
ter fumptus , deficit: quater au-
tem {umptus excedit; arque hee
parsdicitir gliguanta. linoEu-
clideslibro 7.nen vocat partem,
fed partes, & bené quia quatuor
noncQ pars numerifex, ftdeius
. duxpartesterti=. In genere fic
poflet definiri. Pars eff minor én
“bomogenea quantitas,qna aligue.
ties repetitn, metituy vel excedis
Juum totum. :
Similiter & fi defiaitio Parcis,
_prout traditur 2b Euclide, tan-
tum copueniat quantitati conti-
nuz : quz fola proprié fecundim
Philolophum. -appellatur Ma-
goitudo , cim tamen numeros
fuis quoque conftitui parsibug
dobiumedit nemini fic forte eom.
modius powiffes exprimiy Pare
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e/} miner quantitns , que mesisuy
maiorem.Vt vt fit,in (cquentibus,
PArtis nomine vtar,cum in quan-
titate continuatum in dilcrea;
imd breaitatis gratia frequen-
§ius vear numeris , quoram ta.
men loco poterit quiliber ma-
gnitudines tot palmorum intel«
ligere quot numcris exprimens
sur,

2. Multiple auters ef
maior, guam metitur mixer,

MVltiplcx idem eft ac mul-
wm fimplex , quando vi-
delicet voum fimplex hoc eft
pars, meticur multum, hec eft
maiprem quantitatem: fic 12, eft
multiplex 1pfius 6. & 2. bisenim
‘¢entinct 6. fexics veroa, fex au-
tem refpetu duodenarii dicitur
Sub-multiplex. JEquemnltiplices
dicuntur quantitates quz 2qué
multorics continent fuas fub-
wmnldiplices, vt 9. refpedtu 3.3

- : 1.refs
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b2, refpe@u 4. quia prima quan<
tivas fecundam rei conrincr, &
fimiliter tertia quattem. Hing
vides quomodo pars & multi-,
‘plex fine eelata, .~ . 0
3. Ratio eftduarum quan<
‘tigasam einfdemgen:ris., mus
tha qued -m fecundim mens
Juram: habitido.

Vod Euclides dixit ank
\_Z hoc -Campanus vertit Pro~
portso, melius alii Ratie. Seunlug
vero hic eft, quando diuz quan-
titates ‘ciufdem generis; vt duo
numeri ; dug hinez ;. dug fuperfia’
cies, duofolida (nec “nimlinea
‘cum:fuperficie , aut linea alba
. cumfonora, vt fic,, poffent con=
fer:i, cum fint d:’uerf{’ geuerit)ing
ter {e¢ comparantur; fectindam
eapacitatém ‘hoc eft exceffum,
defe@um autacqualitarers , ap=
gellatut boc gompacario aut has

’
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bitado mutua.Ratie. Obferuabis .
verd, requiri femper duas quan-
titages : nihil enim habet ratio-
nem ad feipfom, & decempeda
_folitarié confiderata, nec maior
cft, minor, auc acqualis.
. Hyc porrd omnis comparatio
in capacitate quanticatis funda-
tur, {ccandim quam vna quanti.
tasaliam continet vel accaracd,
vel ex parte tantum, vel cumex-
cefli. Si enim vna, partem tan.
- turn alcerius continet ve bipeda
tripedam, minor ingqualitas Gue
minot ratio appellatur: fi adz-
uate totam vt fexpeda fexpe-
gzm, Aqualitas dicitur : fi deni-
que plufquam totam vt fexpeda
bipedam, maior inzqualitas fen
maier ratio dicitur. Cim autem
in ompni ratione due fint rermini
Antecedens & Confequens qul ad
invicem referuncur : Ille in no-
minati.o efferri folet, hic inalio
cafu : exempli gratia linca fex
palmorumeft dupla linez trium;
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antecedens d%linea {ex palmo-

gum : confequens, lineg trium, .

Bxceflus antecedentis fitpra cons
fequentem vel confequétis fupra
antecedentem dicitur Differen-
tia teyminorum. Ratio Ratsonalis
"eft qug et inter quantitatescom~
menfurabiles & aumeris poteft
exprimi, veratio’dupla , tripla,

‘&<, Ratio Irvationalisefteaqua

eft inter magnitudines quarum
‘nulla eft communis menfura quae
vllo numero poffit exprimi:exé-
pli gracia inter Jatus quadrati &
cius diametrum. ’

‘4. Proportio et razionum.
Jimilitudo. '

Raxcd dicitur drerovle , fene

fus verd hic eft, Quemad-
modum comparatio capacitatis,
dvarum quantitatum dicitur ra~
tio ¢ Ita fimilitudo duarum vel
plurium rationum dicitor Pro-
portio. Ex gr. Cum fimilis fit ras

R
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tio 12, ad 4.que 9, ad 3.ideo dis

co inter has quantitates efle pro. -

portionem , quia eft fimilitugo
rationum. ,

Proportio dividitur in Arith.
meticans, Geometrvicam , ¢ M.
ficam. Avithmetica eff quando
res velpluresnumeri per candem
differentiam progrediuntmr, vt hi

numeri 4. 7. 10. eft enim diffe-.

rentia 4. & 7.¢qualia differen.

-tiz 7. & 10. hec proportio dicitur :

Arithmetica quia inueniturinter
numeros in ordine fuo narurali
fumptos putar.2. 3. 4.5.&c.

Geometrica eft fimilitndo va-
sionnm qua fit inter 1ves , wvel
plures quantitates wt inter nu.
meros 2. 6.18. cft enim ratio 2.
:ad 6. fimiles rationi 6. ad 18.
pam viraque ratio eft tripla,
;Hzeque fola eft propri¢- dita

roportio, & quam hic definic _

:Euclides. :
_ Propevtio Mufica eft quanie
ires magnitudines ita ordinan<
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& tyr vt ondem fic ratio prime ad
- teviiam , que Aifferentic prima
& fecunda, ad differentiam fe~
‘eunde eff terrie, vt 3. 4. 6. Sunt
- in proportione mufica quia ca-
dem eft ratio priminumeri3. ad .
tertium 4. qua differentiz primi
& feoundi,qua eft 1, ad differen-
tiam'fecundi & tertii, quaeeftz;
dicitur vero harmonica quia
confonantes facit - fonos inter
quos inuenitur,

" 5. Rationem habere inter
[¢ guantitates dicuntur , quse .
poffunt mulusplicata [t fe mu-
#no [uperare. :

™\ Via ratio eft duvarum quan<
titatum eiufdem  generig
murua {ecundim menfurain ha-
bido , propterea quititates qug
sationem habeng inter fe, debent
effe tales ve & muao fuperare
poffine: pam quantitas quz me.
: R -

~ . N
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titur alteram, poteft cam fupera- o
ze. hinc )
Colligitur 1. inter lineam &
fuperficiem, inter faperficiem &
_corpus, inter lincam finitam &
infinitam, interangalum re&uli-
neum & contaétus , nullam efle
" rasionem , quia quantumuis ho-
rum voum multiplices,nunquam
tamen alind fuperabit. :
. Colt. 2. Inter diagonalem &
latus quadrati ¢ffe rationem,
quia ita poteft multiplicari vt la-
aus excedat diagonalem, led hze
satio dicitur irravionalis quia
. .mon poteft exptimi numeris.
~ Coll. 3, Inter curuifinea & res
&ilinea cffe rationem cum inter
ca ficaequalitas & insequalitas:
nd Hippocrates -Chius Lunulam
ercfcentem,& Archimedes Paraa
bolam quadrauit, & Proclos in-
ter angulos reilineos & curie
_lincos acqualitatem demonttra-
wit lib. 3. in primum Euclid. ad
12, aziema. o .
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G. Ineademvatione guane
pitates dicuntur effe s prima
ad [ecundam o & tertia ad
qGHATLAm s Cum prima (5 tertie
aquemultiplicia, a fecunde ¢
guarte  equemultiplicibus o
qualiftunquefit hec multipli-
catio, utrumaque ab vtrogue,
velvna deﬁciunt , vel Vna g=
gualia funt,veluna excedunt,
§i ca fumantur, que inter f¢

Tefpondent,
» A Signo oftédit Euclides quo-

modo poffimus cognofcere
wittum quatuor quantitates fintin
eadem ratione, 1°. ZEquemulti-
plica, inquit, ptimam quantica-
tem & tertiam.2e, A quemulti-
plica fecundam & quartam,
30, conferas multiplicem primz
cum multiplici fecundz, & mul-
tiplicem tertiz cnm mukiplici

' R it

.
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quartz ;. & vide , virum quotiefe
cunque mulz‘i’_flex primace deficic
3 multiplici fecunde, vel acqua-
lis cft, vel excedjt, ~tiam multi-
plex tettiae wac deficiath mul- -
tipliciquarrae , vel acqualis fic
«-velexeedad : tuac enim fiid fiar,
gertd concludas,, has quatuor
quantitates eflc in caflem satig-

&c, fi non fiar, ncga efle.
£ 6 g
.4 2 63
. o
A.B.

C.D.

Exemplum : volo [tire vtrum
be quantirates A.B. C.D. fint
proport onalés < 1°. acquemulri-
plico A. & C. putaper hinatium,
2=, acquemuluplico B. & D. pu-
ta per ternarium, ve faltum: vie
des fuperius, 3o, confero multis
plicem primac 8. cum multiplici

- fecundg 6. & muliiplicem tertig
33, eum muleiplici. quartg . &
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‘Liber quintus. ady
video non tantdm multiplicem
fecunde -deficere 3 muldiphei-

primz., fed multiplicem quarez

_deficered multiplicitertiz, -

12 12 18 18 . ' s
- 42 63
‘'ABCD..
Deinde icerum ¢quemuleiplis
¢o A. & C. putd pertérnaribm3t

)

fimiliter aequemultiplico B, &D,

putaper (enarum eadem eft ra-
rioc de quocenque numerd peg
duem zquemultiplices ) wm Vi
deo muliiplicem ptimz 2qua-
“lem effe multiplicifecund® 3 &
‘mulriplicem tertiz , multiplici
quartz, - SN

$ 16 1 24
4 2 6 3
A BC.D ..
Tertie aequemultiplica ‘A, 8¢

C.pwta per binasium, acquemuls

-



ioz Elem. Euclidis )
-tiplico ‘etiam B, & D, pura per
onarium & aduerto multipYio

cem primac 8. deficere & multia

plici fecundac 16, & multiplicem
tertiac 12, & multiplici quareae
24. & quia qualitercunque ae-
quemultiplicem illas quantita-
tes, femper (e habet multiplex
primae ad multiplicem fecund =,
vt fc habet multiplex tertiac ad
multiplicem quartde, id eft fimul
.deficiunt vel cxcedunt vel func
sequales, proptercaconcludo ef~
¢ quatuor illas quantitates pro-
portionales & earum primam in
cadem rationc effe ad fecondam,
ia quacft tertia ad quartam.

161;‘:.41;
4 3 6 S5
A FCD.

Alterom exemplum. Propo-
. nantur aliac quatuior ABCD, °
s~.acquemultiplico A, & C, pu-

-



. Liber quintns, 1208 :
ta per quatcrparium. 2°. acque-
mulriplico B.& D. puta per qui-
narium. 3o, Videe multiplicem
prima 16. foperare multiplicem
fecundae 15, muldplicem verd
terciac 24. fperari 3 muldiplici
quartac 25. quare concludo duase
quantitates mon ¢ffe in -cadem |
ratione, quia-fi effent in cadem °
ratione , quadruplum tertiz fu-
perarecquadrupld 4. Sicur qua-
draplum primz, fuperatr quadru-

lum fecundae. Id cnim,Zcri dee

et qualifcunque fic maleiplica«
-tio. Quare licet duplum primae
fuperet duplum fecundae, & fimie
liter duplum tertiae fuperer du-
plum quaartac. Tamen non po-
telt inde colligi qued fint proe
portionales ; quia vt fint pro-
portionales oporeet ita fieri falta
quauis multiplicatione,

SCHOLIVM.

I_IIEc funt qux ad verba &
L fealum Euclidis oune 0.
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currunt.Quod ad rem ipfam, nif<’

quam iudicapi defipitionem il-.

lam " pofle inferuire tyronibus:

-camtradator per obfcurius. Sic

iraque illamaliter eniicio. Qua-

suor  guantirates dienmsur effe’

. proportionales, chm prima eodem
modo contines [ccundam,vel con-
sinessdr difecundn, quetertia con-
tinet quariam vel continetnr &
quarta. -Nam quatuor quantita -

mam ita fe habere ad fe¢undam,
ficut tertia fc habet ad quartams
froc autem atind nihileft, quany
. primam ita efle maiorém vel mi-
morem fecunda, ficut tertia ma-
for cft: vel minor quarta, Si au~
tem res itafe habet,primacodem
modo continebit fecundam , vel
afecunda continebitur, quo ter-
tia continchbit quartam vel 3
quarta-continebitur. Igiwr qua-
‘tuor  quantitates dicuntur pro-
ortionales, cum prima codem
modeé continet fccundam , vel

" resefle Prbgonionalcs‘l, eft pri-

|
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«ontinctur 3 (cconda, quotertia .-

continet quartam vel contincpur
a quarta. '
Nota hane. definitionem con«
uenire tum’ quantitatibus ratio«
ralibus, tim irrationalibus. Sus
pereft cantua cxplicandus ille
modus continentiac vel conten-
rionis qui dicitur idem. 1lle-au,
tem modus dicituridem duplici-
ter, primo cum prima quantitas
continct 27, anr continetnr.a fes
cunda totics exalte, quoties ter-
tia continet quartam, aut cone
_tinetur i quartacxacte jirautnuls
1a pars fuperfic v. g. linca duorum
pedum toties coatinet lineam v
nius pedis,quoties linea 6.pedum
continetlincam 3.pedum, Simi+
literque linea vnius. pedis toties
contnewur in linca diowmm pe.
dum,quotics linca 3. pedum cone
tineruarinlinea 6. pedum. Ec pro«
_inde 4. illx linca dicantur pro-
postionales.
Secundo,ille madus continen<
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tiac vel cStentionis dicitur idem

cim prima fecundam,, & terua
quartam acque continet; & pra-

tered eandem partemvel ealdem

parees; vel cdm prima , cum tali
fui parte autcalibus parribus d§-
tinetur in fecunda, quotics tertia
cum-cadem, auc talibus partibus
contincror in quarta.Vilinea to.
pedum continet toties lineam 3,
pedum & talem infuper cius par-
tein quoties lincam 6. pedum
qualemue eius partem coatinet
1inea 2 0. pedum. Nam lineao.
continet ter lineam trium pedum
& infuper trientem ipfius terna-
rii, ficutlinea 20. pedum conti-
netter 6, & infuper trientem ip-
fius fenarii. Similicer linea1z.pe-
- dum toties continet Jincam g. pe-
dum & tales ciuspartes, ‘quoties
licam 10. pedum qualefVe cius
fzrtcs continetlinea 24. Rurfus
inea 3. pedum cum tali fui .par-
¢ continetur in linea 10. pedum
ficut linea 6. pedum cum talifui

|
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parte continetur in lines 20, pe.
dum. - Similiter linea 5. pedum
cum talibusfui partibus contine-
tur in linea 12, pedum, ficut linea
10.pedam com talibus fui par-
tibus continerur in linca 24. pe-
dum. : :

7. Eandem antems haben-
tems ratienem gnantitates,vo-
‘centur proportionales.

~"NAm que habent candem
rationem, habentrationum .
fimilitudinem feu proportionem.
Qued fi proportio non interrume
pitur,dicitur continua proportio,
qualis cft in his numeris 4. 8.16.
32.qui proptered dicuntur conti-
nuéproportionales : fecus autem
dicuntur tantum proportionales
Yt 4.2, 6.3 »



bot  Elem, Euclidis
" 8. Cumwero aquaﬂukipl:?
cism multiplexprimesexcef-
Lerit maltiplicem fecunde : aj
multiplex tertie, nonexceffz~
vie. multiplicem quarta’s 1ung
prima ad fecundam |, maio-
rems rationem habere.dicetur,
guam. tertia, ad quartass,
16. 15, 24, i
REPTE RERY T j.
A B «C D

PVta i proponantur quatuof
" quantitates ABCD. quia
quadruplum prima {uperat quin-
tuplum fecundz ; quadruplimt
autemtertiz; non fuperac quin.
tuplum quartte., dicemus ;'naio;
tem effe rationem primzad fe-
cundam, quam tertixz ad quar-
tam, ° ' N
9. Pros
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9. Proportio wero in tri-
bus minimums terminis cons .

ﬁfﬁt.

CVm proportio fit ratienum
fimilicudo : ratio autem fic
dvarum magnitudinum ciu{dem

encris comparatio, quarum vna
%icitur antccedens, alia confe-
quens: in proportione , ad mini-
mum duo requiruntur antece-
dentia, & duo confequentia: quia
tamen medius terminus poreft
effe confequens primz & ante-
cedens (ecundg rationis,propter-
ea proportio poteit eflc in cribus
terminis, nimirum qua continua
eft vt16.8. 4. quz vero non cft
coatinua,poftulat quatuor termi-
nOS VL 16, 4.12. 3. A
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AY M . ~

10, Cumantem tres quan-
pitates propartionales fuerint:
rima adtertiam dicitidr die

" plicatam habere rationem,

_eam quam. habet ad fecun-
dam. Atcum quatkor quan-=.

gitates continué proportionas

" desfuetint; prima ad gnartam

dicitur triplicatam habere ra-
tionem , eam quam habet ad

" fecundam: & femper deinceps <

v

W

. Prmum fiot quaiqog quantix

Vno amplins, quandsn propor-
tio extiterit, .

D Ifferunt ratio dupla & ratio

duplicata , -itemque ratio

tripla, & ratio triplicata, vtifta
eitendunt excmpla, o

64. 16. 4. L
A B.C. D,
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tates A, B.C.D. continud pro~
pottionales, nulla ex ipfis erig
ratio dupla vel tripla, & erit ni~
hilominus in ipfis vna ratio du-
plicata & vnatriplicata: quia ra-
tio prima ad fecundam eritine
ter primam & tertiam ! triplicas
ta. Erit porro illaratio primzad
f{ecundam quadrupla. Quart2 ad
tertiam quadrupla duplicata, id
cft quater quadrupla feu fexde-
cupla. Primz ad quartam qua~
drupla triplicata, 'id ‘eft quater
: Puq:cr quadrupla , id cft quater
Aexdecupla, id cft, {exagequa=
drupla. :
~ Secundum. - Sint quantitates
1. 20 4. B )
quatuor E. F, G. H.  continad
proportionales’, erit prima fub-
dopla fecundx. Secunda rertig,
Tertia quartg : Erit tamen ratio
primac ad certiam dupla rationis
quam habet prima ad fecundam.
Erit item ratio primac ad quar-
gam , tripla rationis qu.a,m habes -
S1
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prima ad fecundam, nec tamen
eritprima dupla terrig, fed cius
fubquadrupla: nec prima etk cri-

pla quartae, fed cias fubectupla. -

Vno verbo difctimen aperio.
Inter duas quantitates noa dicie
tur effe ratio dupla nifi vaa pra-
cise bis alteram contineat: djci-
wur autem effe ratie duplicata,
quamcumque habeant ingquali-
tatem , modo bis ea repecatur
comparatio quae cft- intet primi
& 2™. terminos: & triplicata,
sertio cadem inftituator.

1. Homologe quantitates
dicuntur effe  antecedentes
gwidem antecedentibus , con-
 [equentes werd - confequenti=

" ,

N : 1.4+ 8. 324
S T proportionalesfunt ABCD,
»J & vt primaad fccundam, ita
gertia ad quartam : homologg
-Riceatur prima & tertia iner fc,
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fecunda item & quarea inter fe,
quia cafdem vices gerunt prima
& tertia, & fimiliter fecunda
& quarta. ‘ ~

Sequuntur modi argumentands
in propertionibus , qui infering
Juislocis demonftrabuntnr.

2. Alternaratio, eft fum-
ptio antecedentis ad antece~
dentem o & confequentis ad
confequentem,

Via Geometrg quinque dis

uerfas conclufiones colli-
guntex vna quatuor quantitatum
P[OPO!!IUDC > PKOPCCICI qumquc
modos, quinque illarum conclu-
fionum nunc definit Euclides.
Prima eft alterna,hoc eft permiu-,
tata ratio,fcu permutando quan«
titates & comparando ipfas ante<
cedentesinter fe , & ipfas confe«
quentes inser fc. C

sl
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9. 3 6 ‘ 2.
A.B. C. D,

unt ABCD. eftque vt A. ad
" B.ita C. ad D. iuferam ergo
permutando vt A. ad C. ita B,
adD. T
13. Insterfavatioseft fume
PHio confequentis cen Antece-
dentisy ad antecedentens velus
confequentem,
S Ecunda fpecies feu modus'ar<
. gumentandi dicitur 1nuer{z
. ratio , quando confequens inftar
- antecedenti$ fumitur, inuertcn-
do feilicet terminos proportio-
mis, & ad antecedens velur ad
conlequens comparatar. Nam
o u? KT L
_‘quiaeft vt A. ad B. ita C. ad D.
Ergo inucrrendo inferam v¢

3 9 v 3 é
E.adAiaD.adC,

uta cx eo quod proportionales
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14. Compofitio rationtes
eft fumptio antecedentis cum
confequente s cen Uniss ad
ipfum confequentem.
TErtia fpecics dicitur coma

pofitio rationis, cim ante.
gedens fimul cum confequento
inftar voius famicar, & ad confR.
quens comparatur, Sic; Qgia eft

92 3 € k3 .
vt A.ad B, ita C. ad D, erga
L, - 3
componendo erit, vt AB. ad B,
- 2 2
itaCD.ad D.

x5. Dinifiorationis.efl fum=
prioexceffusy quo conféquen-
tenms fuperar antecedens, ad
ipfum confequentem. .
HOc eft comparatie diffe-
rentig terminocu cum ak-
teruroiplorum.

1
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9 3 [ *®
Vtquiaeve A.ad B.itaC. ad D.
erit dividendo vt 6. ad 3. ita 4.ad 2.
I velvté.ads.ita 4. ad ¢,
16. Consuerfio rationis, eff
Jumptio antecedentis ad ex-
ceffum o quo [uperar amtece-
Aens ipfum confequens.
: HO: eft et , comparatio v-
nius termini cum differen-
tia terminorum,

s s+ & s
vt quiaeft vt A. adB, itaC. adD.
Eric conuertendo rationem
vt 9., ad 6. ita 6. ad 4.
velvez. ad 6.itaz. ad 4. .
Vnde vides quod conuerfio eft
divifionis inuerfio.
s 17. “Ex equalitate ratio
efb.fi plures duabus fint quan-
titates, & his alie multitudi-
n¢ pares, gue bing fumantur
G in cadem ratione : cum vt
o in primss
A .
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i primis magnitudinibiss pri-
maad Vicimam , fic &G in fe-
cundss n}a‘gﬂi'mt{ing'bm, pris .
maadvlimi fehabebis. vel.
S Vmptio extremorurhy;per fub~

duéticnem mediorum:. Vi fi
fine plures magnirudiigs, ‘

i3 4
"A B C
£e aliz toridem,;
6 3

_ D EF - binzs
binz in eadem rationedioc eft ¢
12 6

A.ad B, quidpiam. ita D. ad E.
quidpiarh,& vt B.ad C. ita E, ad
E. crit ex acquo vt in ptioribus
12 . )
A. ad vitimam G, itain pofte-

[ 3 )

Jioribus D. ad F. Nulluy nus
_merum dportet opponere ipfis B;
& E. quiashicdon agisur deipfo;
{ed infequentibus. Continct ay«
SO AR
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tem aequalitas rationis duos mo<
des argumentandi ex proportio-
ne plurium, quam quatuor quan<
titatum : hos dux fequentes defi-
_nitiones cxplicant,
18. Ordinaya proporsio cffs
~éum fuerit . guemadmoduns
anteceder's ad corfecquentem,
ita antecedens ad confe; wen-
temy fuwit etiam vt confe-
quens ad alind quidpiam , ita
. confequens ad aliud guid-
- plans, .
chitu,t ordinata proportio,
_ quia dug partes proportionis
cundem -fervant (uarbm ratio-
_pum ordisem.
» 1 6 4
A B C
"6 3.1
- DPEF
Exemplum ; sfto veriufque par-




, ~ Liber qn.i,‘o'sm. g
tis pritna racio eft dupla,fecun~’
da ratio cft {c{quialtera. Conclu-
ditur quod vt eft’ K ad é ita
eftD. ad F. I ‘

19. Percurbata antem
proportio cft,cum tribus pofisis
magnirud:niém sealis que
[inthis mnlistndine pares; vt
inprimis quidem magnitndi
nibus [¢ babet antecedens ad
confequentem : ita infecandis
maguitndinibus' antecedns
* ad confiquentems : vr antem
in primis  magnitudinibus,
confequens ad alind gnid-
piam: fic in ficundis magni-
tudinibus quidpians &d ante-
cedentem.
Oc cft, ciim vt in prim’s,
Rprima fe haber ad ficu: =
dam, ita in fecundis keunda ad

Tij
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tectiam; & vein (Primis fecundaad -
xertiam, ita in {ccundis, primafe-

habet ad feccandam, dicitur hac
. proportio perwurbata, quia vna
proportionis pars non f{eruator-
dinem rationum alserius patis.
Exemplum cfto.

1t 6 4

ABC

6 4 2

DEF
1n prima propofitionis gaft‘c g Td
tio dupla przceditfefquialterant.

* In fecunda patte fequitur,
Concluditur tamen perindeat-

que in prr;{or:ione ordinata. -

o O‘\u_gdv:c‘ .
1n 4 “
‘A ad C o

Siceft 4 2

D ad P
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PROPOSITIO L

‘3L 3. 1. 8¢ fint [quotcungne
A E.C.E. magnitudines_quoteun- Th.x.
6.2, que magnisudinum a-
GH.. qualium numero, fin-
gulefingularum, aquemnliiplices;
quam multiplex eff vnius vna
magnitudo, tam multipliceseruns
& omnesomninm.

ID eft quia * zquemaltiplices {unt #define
*A.adE. & C.adF.Si A. &C. iun- .
gantur in G. fimiliterque E. &F. in
H, quam multiplex erat A. ipfius E,
& C.ipfius F. tam multiplex ¢rit G.
ipfius H. ' ‘
Prob. Maiora sut minofa a fune
tota, quam fux omnes partes pro-
prié di&¢. Ergo nen potelt totum
aggregatum G. pluries vel pauciore -
numero continere totum aggrega-
- tum H. quam A, & C. partes omnes-
totius H. Et vero quoties E. numerat
A & F. numerat C. totiesH. numes-
rat G.haceft tec. 1d vero intelligen~ .
“dum non tantum de multiplici in~ .
crefcente, fed eriam de decrefcents
& mixta, - v
T i§j
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PROPOSITIO II.

é 1 Si prime A. fecunda
-; 4 B,'wqg fueris multiplex,
A.B.C.D: atquererna C. qnavie-D.
fueris autem ¢ quima E.

9 615 10 fegund e B. aquéF multi-
JE. plex, atgue fexeq F. quar-
E -F GH t¢ D, 1¢rirr& compafite

" primacumquinta E.nempe G. fecunda

B. equentscliiplex > asque sersia C, cuns
[exia F.nempe H. quarte D.

I)Rob. ex hypothefifecunda B. &
quarta D. pari numero conti-

wentur in fiis multiplicibus A. & C, -

nempe bis.” Similiterque ‘cadem fe-
cundqiB. & quarta D, par numero
- gontimentur in fuis aliis multiplici-
bus E.& F. nempe ter. Ergoper pre-
cedentem, continebuntur etiam pa-

1 nimera in multiplicibus colle--

Qis,hocelt fi camponantur A, & E.

vt fiaeG. fimiliserque F. & G. vt fiat
H. quemadmodum G. 15. continct
B. 3. quinguies. Ita H. 10, Centinchit
.2, quinguies, -

NE
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PROPOSITIO IIL

42 6.3 Sifirprima A. T
A B C D ficunde B. aqué
8 gy toaltiplex s atgue
g g tertiaC. guarie
_ D.fumantnr au-
tem equemnltiplices E. & F.
prime A, g tertie C: eritex’
«quo [umptarum , virague
Yeriufgue eque multiplex »
altera quidem E. fecunde B.
alseraausemF. quarte D,

. :

Rob. Ponuntur B.& D. ae-

qualiter contineri in fingulis
A.B.C. ergo zqualitera conti-
nestur etiam in iifdem pari nu.
mero multiplicatisin E. &F.

1.5

T i
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214 Elem. Euclidis,
ELEMENTVM IV,
X 6 3 Siprimaad fé-
B C D cundam, eandens
8 & 1, g babaerit rationé,
EEG HO tevia ad gnrar-
: a tam : etiam aqk?
wmultiplices prime & tertie,
ad equé multiplices [ecunde,
& quarte , iuxta quamuis
mnltiplicatiopemseandem ha-
bebunt rationem, fi prout inter
[e refpondent, ita fumpte fues

rint. :
P Ofita &-explicata fuperiusi no-
bis definitione #. hanc propofi-
tipnem fic breuiter pertringe.
Siprima A .ad fcundam B.habue-
siteamrationem , quam habet ter.,
tia C. ad quartam D. fumanturque
g5imz A & tertiz €. zquemultipli.

. €es F. &G Item (ccund=z B. & quar.

£ D, iifdem vel aliis xquemultipli.
¢£ibus F. & H. erit E, multiplex ipfius
A. ad F.multiplicem ipfius B. ficug

~
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6. multiplex tertizC. ad H. mulu.
plicem quartz D. idque iuxta non
vnam tantum aaot alteram muleipli-
cationem, fed iuxra quamcumque v

ibi dixpmius , & multiplicia primz &

tertiz non folum vna deficient 2
multiplicibus fecunda & quartxiaue
vna zqualia erupt,aut vnd excedents
fed pracered eandem quoque habes
bunt rationem. -
Ratio cft quia ex definit. 6. idem
¢4 quatuor magnitudines in cadeny
effe ratione & earum zquemultiplis
cia vel vna deficere, vel vniexcedes

re, vel vaid zqualia efle Tdemque eft.

vel conferre fingulas B, & D, ad fin+
- gulas.A. & C. atqueB. & D, zquali~

termuliiplicatas ad A, & C..pariind -

ter fe numero mulriplicaas.
“Corellarium.

Hinc etiam patet veritas rationis
conuerfz. Nam fi A. eft ita majusip- .

fe B. ficut C. ipfo D. eft euidens B,

ita minus fore ipfo A. ficur Rigfa

. minus eft. Nec minus fordui-

dens fi A. & C. fumpta effent 2quae

%i3, aut minera ipfis B. & D.

.



z..zc_, ;Iem..Eulilic
- PROPOSITIO V.

s E 4 ¥ Simagnitudo A.
" € 8 D 4 magnitudinis B. ita
A 12 B 6 multiplex fuerit: ve
ablata C. ablate D. etiam
veligua E.velique F. ita mul-
tiplex erit, yttota A. totins B.

Ater. Sit enim A. duplum ip-
. fius B. & pars ablata C. du-
pla fimilicer partis ablacz D. er-
ofirefiduaE. noneft duplexre-
dux F. omncs partes torius B,
noacontinentur (nomnibus par-
tibus rotius A.!ficut otum in ro-
t0. l“e:go refidua refiduz ita
multipicx, vitota totius,



Liber quints, 237

PROPOSITIO VL

ng;GSHu Si dus
10 FisE 4 F ¢ i9it=
A1z B1g AlzBlS’;.‘ m"A
CuP3CrDI LR dua

rum magr}itndinum C. &.D.

Thg

[ine equemultiplices: & detra-. -

éte quedam EF. fint carun-
dem CD. aequemnleiplices
Religne GH. iifdem CD.
“auc aguales fant aquemnlti-
plices.

Rob. C. & D.intotis A. & B+
& incorum aliguibus parti=
bus ‘aflumptis B & ¥. x?ualit:t

continentur ex hypethefi: 2crgo 4 {.s

gqualiter ctiam contincbuntur
inreliquis G, & H. Ergo reliqua
cifdem,ant aequales,{unt aut ac-
quemoleiplices.



228 Elem. Exclidis
PROPOSITIO VILI.
14 248 Aquales AB. ad

Thy A B C,indem C. eandem

11 ;
4 babent rasionenms; b

eadem C. ad eguales AB. ‘

LY .
Atee ex términis. Geometricd
veso vt demonftretur, concipe
magnitudinem C. bisfumi, quafi #— ‘

ceretur, vifchabet A. ad C. ita B,

ad C. hoc pofito fic dico12.8 12. 2-

quemultiplicia prime magnitudinis

A. &tertig B. 2 funt zqualiajain fu.

matiur quodcunque multiplex ipfius

G puta 8. Ergo cum zquemaltipli-

cinipforum A, & B. quocunque mo-

do multiplicentur, fint zqualia fem.”

per:vel vaa defisient 3 multiplici C,

vel vni zqualia erunt, vel vnd exce-

* dent, vtin affumpto exemplo. b Er-
goin cadem fung ratione. Eodem:
modo dicam multiplicem ipfius C,

uta 8. vel minorem effe 12. & 12. 2-

- .quemultiplicibus A, & B. vel verils -

qiic zqualem v¢l minozem.

Bl



Liber yuintss. o 239

PROPOSITIO VIII.

16 8 & Ingqualinm ma-
‘: B C gritudinumA.B ma-
4 %ior A. adeandem C..

maiorem yationem habet, qué

Th 8.

minor B: Bt cadem C. admi--
norem B. maiorem haber ra-

tiomem,quam ad maiorems As

Rob. 12 pars §i A, effec 2quas

lis B, velfi A, & B,acqualiter
continerent C,candem rationem
haberent , ad, C, & C, cindem
ad A, & B, per praéedentem : fed
maior ponitur A, hoc cft pluries
¢ontinere G. crgo per definitio-
nem 8. A, maiorem habet ratic.

a6,

Def, §

semad C. Prob.1. Etquia C,plu~

ries continetur ab A, quamia B;
minarem habebit ad A, raties
nem quam ad B, per 8. dcf.



Tbl’-

ass

- ser fe.

"9 e Elem, Enclidis

PROPOSITIQ IX.

ABC LQue AB. ad ean-
15 35 4 dem C, eandem ba-
bewt ravionem , aquales funs
inter fe.¢7 ad quas AB. cadem
C. eandem habet rationem, be
guogne AB. equalesfunt in-

S
I enim dicas A. eflc mains
quam B. 2ergo maior eritra-
tio maieris A. ad candem C.
quam minotis B. ad eandem C.
Item maior ratioipfius C,ad8B,

_ quam ad A, quod et contra hy-

pothefim.



Libey quintus 23t
PROPOSITIO X. '

16 8 4 Earum magmitudi- Thie
A B Cuum AB. queadean-
dem C. babent rationem: que

A. rationem maiorem habet,
hecmaior eft : ad quam an-

tem B. eadem C.maiorem ra-_
tionem habet, hac B, minor

eft.

I enim B, effet aequalis anc
maior quam A,2haberent A, % 7§
. & B, candem rationemad C, vel g
‘B, * haberet maiorem, quod eft
" contra hypothefim.Item i C. ha-
bet. maiorem rationem ad A,
_quam ad B. minor eft A, quam
B, vel virumque , quod dixi , fe-
quetur abfurdum, Hze conuer.
sics,
e



222 Elem. Enclidis
PROPOSITIO 1 I.

é ; 4 2 LY fﬂ'ﬂl A, ﬁtﬂld‘

B, wqué fueris multiplex,

A.B.C.D- arguererrsa L‘;;mvu “D.

werit ausem usmia E.

9 615 10 ]f'scrmdc B, aq:é multi-

E.F. G H plex, asque fexta F. quar-

“te D. erit & compofita

prima cum Zuima E.nempe G. fecunde

B. eguemulsiplex » asque sertia C, coms
fexta F. nempe H. quarta D.

Rob. ex hypothefifecunda B. &
quarta D. pari numero conti-
pentur in fius mulriplicibus A. & C,
nempe bis. Similiterque cadem fe-
<yndaiB. & quarta D, pari numero
contirentur in fuis aliis muleiplici-
bus E.& F. nempe ter. Erga'per pre-
cedentem, continebuntur etiam pa-
7 1) nvmera in multiplicibus colle-:
dis,hoceltfi componantur A, & E.
vtfiacG. fimiliserque F. & G, vt fiat
H. quemadmodum G. 15. continet
B. 3. quinquies. Ita H. 10, centinchit
D:-a. quinquies, -

\



Liber quinttis, 3
PROPOSITIO 1IL

4 2 6.3 Sifirprima A. T
A B C D fecunde B. aqué
8 1n  muliplex s atgue.
g 5 ternia C.guarie
, D.fumantur an-
tem equemnltiplices E. o F.
prime A, ¢ tertie C: eritex
aquo [umptaram 5 vtrague
Yevinfgue eque muliiplex 5
altera quidem E. ficunde B.
altera autem F. quarte D.

) L ]

Rob. Ponuntur B.& D, ae-

qnaliter contineri in fingulis
A.B. C. ergo zqualitera conti-
nentur etiam in iifdem pari nu.
mero multiplicatisinE. &F.

‘X.s.'

T i
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214 Elem Enclidis,
ELEMENTVM IV,

* 6 3 Siprimaad fe-
B C D candam, eandem

'8 én o babuerit rationt,

E F G H & teniaadguar-
‘ tam : etiam equd
multiplices prime & tertie,
ad equé multiplices [ecunde,
O quarte , iuxta quamuis
mnltiplicatiopemyeandem ba-
bebunt rationem, fi prout inter
[ferefpondent, ita fimpra fue-
rine. ‘ : o
Ofita & explicata fuperiusi na-
bis definitionc . hanc propofi-
tipnem fic breuirer per@tringe.
Siprima A .ad fEcundam B.habue.
yiteamrationemn , quam habet rer.,

tia C. ad quartam D. fumanturque
rrimz A& terriz . aquemaltipli.

. ces £.&G ltem fecund=B. & quar.

sz D. lifdem vel aliis xquemulsipli-
¢ibus F.& H. erit E, mulitiplex ipfius
A.ad F. multiplicem ipfiys B. ficuy



Etberquintus. . 11y
¢. multiplex tertizC. ad H. multi.
plicem quartz D. idque iuxta non
vnam tantum aut alteram multipli-
cationem, fed iuxra quamcumgque v
ibi diximus , 8 multiplicia prima 8
tertiz non folum vna deficient 2
multiplicibusfecund= & quartz,aut
vna xzqualia erunt,aut ynd excedents
fed prztered eandem quoque habe=
bunt rationem. .

Ratio cft quia ex definit, 6. idem
¢ quatuor magnitudines in eadem
effe ratione & earum zquemultiplis
cia vel vna deficere, vel vnaexcedes
re, vel vai zqualia efle Idemque eft.
vel conferre {ingulas B, % D. ad fin+

- gulasA. & C.atqueB. &D, zquali~
termuliiplicatas ad A. & C..pariine
ter fe numero multiplicatas.

Coyellarium.

Hinc etiam patet veritas ratiopis .
conuerfz. Nam fi A, eft ita maiusip- . -
fo B. ficut C. ipfo D. eft enidens B.
ita minus fore ipfo A. ficut (@

.minuseft. Nec minus for@@ui~
dens i A. & C. fumpta effent zquae
lia, aut minera ipfis B. & D.



s _Elem.. Euxclidis

PROPOSITIO V.

s E 4 ¥F2 G mdgnimdo A,

C 8 D 4 magnitudinis B. ita
A 1. B ¢ multiplex fuerit: ve
ablata C. ablate D. etiam
religna E.relique F. ita mul-

tiplex: erit, yttota A. totins B

Atet. Sit enim A. duplum ip-
. fius B. & pars ablata C. du-
pla fimilicer partis ablacz D. er-

ofircfidua E. noneft duplexre’

duz F. omnes partes totius B.
noncontinentur inomnibus par-
tibug rotius A.!ficut totum in to~
to. ﬁcrgo refidua refiduz ita
multiplex, vetota torius, :



Liber quintus, 237

PROPOSITIO VL

SLH; G8Hun §i duaﬂ,.
10FiE 4 F ¢ inith-
A2 B18 A12Bi8 Z:g;lA
cup Cens g

ram magnitudinum C. & D.
fine equemultiplices: & detram, -
ke guadam EF. fint carun-
dem CD. eqnemnltiplices.
Religne GH. iifdem CD.

auc equales fant equemmlti-
plices. .

I)Rob. C.&D.intotis A, & B+

& incotum aliguibus partie
bus ‘aflumptis B & F. zqualic:r
continentur cx hypothcg:‘crgo a8
zqualiter ctiam “contincbuntur -
inreliquis G, & H. Ergo relique
cifdem,ant acquales,funt aus ac-
quemulsiplices.



% DA 5 ;
* babent rationems;

eadem C. ad equales AB.

228 Elem. Euclidis

‘cererur, vifehabet A. ad C. ita _L"‘

- goin eadem fung ratiane. Eodemivl:

_puta8, velminorem effe 12. & 12. 2
* .quemultiplicibus A, & B. vel vtrilfi

PROPOSITIO VIL ¥

24 24 8 cEquales AB: af
A B Coindem C. eandems?

.«
Atet ex términis, Geometric
* verd vt demonftretur, concip
magnitudinem C. bis fum), gquafi di-7

ad C, hoc pofito fic dico 1.8 12, =il
quemultiplicia prime magnitudinis’
A, &terti¢B. afunt zqualiajam (e
matur guodcunque multiplex ipfins, :
G. puta 8. Ergo cum zquemulnipli-
ciaipforum 4, & B. quocunque mo- Q_‘:
do multiplicentur, fint zqualia femir*
per:vel vaa defieient 3 multiplici Cys;
vel ynizqualia erunt, vel vni exce. .
dent, vtin affumpto exemplo. b Ef~

modo dicam »mult"xplicem ipfius C. %

qic zqualem vel minosem,
E S

,,S‘:»




Liber quintss, o 139
PROPOSITIO VIIL

26 8 & Ingqualinm ma-
? B (8: gritudinumA.B ma-

. % %dor A. adcandem C.
maiorem rationem babet, gui
minor B: Eteadem C. admi-

Th 8.

norem B, maiorem haber ra-

tiomem,quam ad maiorems As

Rob. 12 pars.Si A,cflet zqua-
lis B, vel fi A, & B,acqualiter
continerent C,candem rationem

haberent , ad, C, & C, candem a2 6.

ad A,& B, per przécdentem : (ed Defis

maior ponitur A, hoc.cft pluries
¢ontinere G. ergo per definitio-
nem 8. A. maiorem haber ratio.
semad C. Prob... Etquia C,plu-
ries contincturab A, quami B;
minarem habebit ad A, raties
nem quam ad B, per 8. def.



Th.9.

ass

%9 o Elem, Enclidis

PROPOSITIO IX.

ABC  Que AB. ad ean-
15 15-4 dem C, eandem ba-
bent vationems , aquales fint
inter [¢.¢7 ad guas AB. eadem
C. candem babet rasionem, he
guoque AB. aquales funt in-

ey JE

S .
1 enim dicas A. effe maius
quam B.'zergo maior erit ra-
tio maioris A. ad candem C.
quim minoris B, ad eandem C.

“Item maior ravio ipfius C.adB,

quam ad A, quod eft contra hy-
pothelim. :



Libey quintus 23t
PROPOSITIO X, '

16 8 4 Earums magmitsdi- Thie
. A BCuimAB. qgueadean-

dem C. babent rationem: que

A. rasionem maiorem habet,

hecmaior eft : ad guam an-

tem B. eadem C.maiorem ra-_

tionem habet, hac B. minor

eft.

I enim B, cffet aequalis ane

) major quam A,2haberent A2 7-F
- & B, eandem rationemad C, vel g ¢
‘B, * haberet maiorem, quod efk
* contra hypothefim.Item fi C. ha-

bet maiorem rationem ad A.
_quam ad B. minor cf A, quam

B, vel virumque, quod dixi , fe-

querur abfurdum. Hz¢ conuer-

s, -

P



Thar-

" tiplices GHI, & ad confequentes:

3yt Elers. Eaclidis

PROPOSITIO XL

27 18 16 ODygeidem
G361 24 H 48 ﬁmt eeders

183 12

24 , )
Ag E6 G TAHoOnes, &

B¢ F 4 D8 inter ¢ fum
24. 16- 31 egdem:
K36.M.24.L.48

12 8 16

VInt rdtionés A.ad B. & C. ad
‘D, exzdem, rationt E, ad F:
etiam A,ad B, & C,ad D.ezdem

‘inter fc crunt, Prob.per 6.def. hu.
. ius. §i enim fumantur ad omnes

antecedentes A. C. E. quemul-

BDF,¢quemultiplices KLM.fem-

* pervel vna defitient, vel voa ae-

quales erunc, ¥el vni excedent,
¥epatcetin (chemate,

PGO-

|



Liber quintss, 253

PROPOSITIO XII.
42 63 Sifintquotiunque .,
A;g C’;D magnitudines p?@ )
A C B D portionaless ABCD

‘ quemadmoduns %
babuerit una antecedentinm
A, ad vnam confequentinm
B. ita omnes antecedentes

A C. ad omnes confequentes
BD. )

Vod prop. 1. de propottione |

Q multipllci demoftratar, hic
de omni prapottione ctiam irra«
tionalio&cndim: per eand€ prie
mam & defin. 6. fi fomantur an-
tecedentium & confequentium
zquemultiplices. Ratio autemn
gen eralis eft,quia cum tota nihil
fintaliud quam omances {va’ par-
tes,qua erit ratio A,ad B,& C,ad
D, ecadem erit & AC,ad 3D.

’



434 Hiem Euchida

PROPOSITIO XIHI
643243 Siprima A.ad
P CDEF £oudamB. ci-
fcm habweris rationem, quam !
ertia C. adquartam D.ter-
tia vero ad guartam , maio-
rvems babueritrationens 5 quim
guinta E. ad fextamF. prima
quogue A.ad fecandam B .ma-
sorem rationem habebit quam

winta E. ad fextam F.
i) Rob. Rationes A, 2d B, & G,

X D, funt fimiles ex hypoth. -

vt qui fefquialeerz. Ratio C, ad
D, maior eft qpim E, ad F, (el
quitertia. Ergo ratio &; ad B,ma-
tor eft quam £,ad F, per 11 & pa-

.tee 2 figno cum denominator A,

#dB,1. 7 2, fitmaiorquamE, ad -
'

2 Y

-



Liber quartus. 334
PROPOSITIO XIV..

8 12 S prima A. ad Thia
; :ﬁmnd‘zm B. can-

c D dem babuerit ra-

~ tionem,quamtertia
C.ad guartam D. primave-

70 A. quam tertia C..maioy
flerit eriter fecunda B.ma .

jor quamguanta D.  Quodfs
prima A. fuerit equalis ter-

tie C. erit ¢ fecunda B. g+
qualisguarte D. Sivero mi-
8070 minor erit. -

23
99
2 8
A B

Rob. Sit A, maior, C. minot: ;g ¢
s ergo ratio A.ad B.maior eft
quam G, ad By’ Rurfus et G, ad
D, ficut A, ad B. ratioautem A,
ad B, maior cft,quam C, ad B,
b maior ergo cft ratio C, primi b 3. ¢
-ad D, fecundum, quam C, quinci

V ijj



236 - Rlem. Buclidis

2 3 812 ad B,(extum. Minoz
9 99 9 crgoeltD.quamB.
¢1o.5. 123 6 4 SitA. gqualisC, e~
A BCD rit:dergoA, 2d B, vt

C,ad D.& quia C,ad

D, & C, ad B, rationes, ¢x-
4 7.5 dem funtrationi A,adB, ¢ erunt

uoque C,adD, & C, ad B, c- -

¢s.5 deminter fe. , .
Sit A, quam C, miner, * maiot
£135 eritratio C, ad B, quam A,ad B,
2d D, fecundum, quam C, quingi
ad B, fexeum , minors etic B,

g10.5.
" guamD.

Et cum rmipor fit ratio C.primj '



Liber quintus. 257
PROPOSITIO" XV.

A 5 Bz Parres AB,cum T'T
€25 D35 puviter mulsipli-
cibus CD.incadem funt ra-
sione, fi prous fibi muto ref~
pondent, itafumantur.

e A, pars ipfius C,& B, ipfius

W2 D, continet C, totics A, quo~

ties D, contincpipfam B, Quia er-

g0 vt voa antecedentium A,ad -
“wnam confequentium B,ita 2 om-

nes antecedentes C, ad omnes 8 124§
confequentes D, Ergo vt C,ad D,

ita A,ad B. S

B



48 Elem. Buclidis _
PROPQSITIO XV,

Bk L o sigue
AT‘ B r——s tuorma-

c D _’_o gritndi-

Z: - & nes ABC

D. pro- -

portionales fuprint & wicifsim
properiionales eruns. )

Oc eft, fifitA, ad G, ficut
2_2B,ad D, erit permutando v¢
A, ad B, itaC,ad D. '

Preb. Supponamus enim A.
continere C, bis, ficut continet
D, fi diuidamus A, in E, bifa-
ridm & B, inF, crit E, zqualis C,
& F, zqualis D, fed vt E, ad F,
ficdupla A, ad B, per12. Ergovr
dupla A, ad duplam B, fic G, =-
: ;xualis ipGE, ad D, zqualemipfi



S Liber quintus, 219
_PROPOSITIO XVIL
. '134/ , St c;r;po/itc Th. 3%

1 oy, magnitudines,

2 g proportionales
*.q " fuerint :l be
Al quogue asuife

: 8 f’_".}’"’."."’“[“

erunt.

Ho; eft A.compofitumex €D.
8 B. ex EF. densur : Scfitve A,
16.ad fuipartem D. 4. ita B: 8.ad F,
3.erit & vtC.12,ad P, 4-itaE. 6.2d

.3
" 1d probant Theon & alii per ®- -
que multiplices, Pibualdus quod a-
his fequeretur partem cffe zqua-
lemtoti, Nos fic breniter A. & B. a 4¢
ponuntur proporrienales : 3 exgo fi. Def.
go fimilidkatione continent partes
D. &F. puta quater : ergafi ezdem
€ fuis fingulg totis auferantur, fimilic
ter inreiduis AC.BE. continebun-
tut: eritergq vt AC, ad CD, isa BR,
®dEF, ‘



-

140 “Elem, Buglidis
“PROPOSITIO X VIII. .

D4y S dinifema
F gnitudines  fint
Thas Ciz EG Propertionales, |
R be gneque co-
: ofita proportio-
AT6 8‘541:: erunt.

1t ve DC,ad CA, ita FE, ad
EB. Erit & AD,’ad DC, wt
BEF, ad EF. ) '
Prob. Exhypethefi partes AC,
BE, fimili rationc continent pas-
tes DC. FE. ergo fi hz, illis ad-
danar, tota AD, BF, adhuc fi-
mili ratione contincbunt ‘fuas
partes DC, FE, ¢

-

PRO-



Libey guinthss axt
PROPOSITIO XIX.

i~ A3 8i quensadmo- Th19
D 4 dum ?'o,:umA.ad
p F2 touwmB. i1a a-
cz EE Hawm CD. o
’ " babwert ad a-
. _ blatum ES. ¢ 72-
A6t B8 Fgunm €A, ad
S veliguum EB. vi
jotsm AD. A totum BE. fehabss
Bir.

PRdb. AD. BF. CD, EF. po:
nuntdr proporeionalees s eric
actgo vt FB.ad EF ira AD. ad 31457
€D. Brgo b erit vt FE.ad EB.jra’ 0773
DC.ad CA. aErgo wiFE. ad DC:
ita BE. 2d-AC. hoc Eft vt tota
AD. dd totam BF, cum pofita fit
AD.2d BF vt CD.ad EF.
Bretius qtiia aliter ofnnes par:
tes effent maiores ofiibus pats
tibus; quim totun :bt%é )

N



Th.20

aB.s

142 Elem, Euclidie

PROPOSITIO XX.

12 9 6 Si finttves magnitu-
;\ g Cdines ABC, ¢r alie
DE ;DEF. ipfis .z.qna‘lc;-
. numero , que bine &+
in eadem ratione [umantur

(hocelt vt A. adB. ma D.

‘adE.&vtB.ad C.ita E.ad

F.) Ex equo antem prima A,
guam tertia C, maior fuerit,
eriteg quarta D. quam [exta
F. maior. Qvod [fiprima tersie
equalisfuent , erit ¢ quarta
aqualis [exte  fin illa minor,
het quoque minor erit.

Rob. Sir maior A. quam C..
" 2ergo maior eritratio ipfius
A..d B, quam C.ad B. eft autem’



Libe - qnintms. 143

wt A.ad B.itaD. ad E. & 'wt B,

‘ad C. ita E. ad F. Ergo conuet-
rendoeftvi C. adB.ita F. ad E.
Ergo D. ad E maior€b habetra- b3
tionem quam F. ad E. quate ma- €1°-
iorc eft D. quamF. Haud fecus
concludam fi A, ipfi €. 2qualis
ponatur aut minor. Interpretes
idem probant de quotcunque
magnitudinibus ,.non de wibus

® tantum.

B 2 ST T




S i44 Elm.‘Ench'lic‘
PROPOSITIO XXIL

Toat. 18 1. 4 Sifinttres magni- .
' f B gmdines ABC. ¢
D E Ff equales numero

' DEF. qua binegy -
in eadem ratione [umanturs
fueritgue  perturbata  earwm >
proportio ( hoc eftvt Al ad
B.ficE.ad F.& vtB.ad C.
ficD.adE.) Ex aquo autem
prima A, quamtertia C.ma-
ior fuerit: erit ¢ quarta D.
gmamfexta F.maior. Quodfi
primarertiafuerit aqualis, erit
O quarta ‘equalis fexte, fin
illa minor , hec guoque minor
erit. v :



Liicrjéimm. L 24§

PRob. Sit A, maior quam C.
crgo A.ad B. maiorem: ha- as ¢
bet rationem quam C. ad B; Eft
dutem vt A. ad ‘B. ita E. ad l-‘.'b, _
Ergo b maior eft ratio E. ad F.° 'S
quam C.ad B. Et quia vtB.ad
C.itaD.ad E. ergo conuerten-
dovtC,adB itaK.ad D. Ergo
maior eft ratio £. ‘ad F. quam E.
. adD. . Ergomaior eft D. quam_
“*¥. Idemoftendetur fi A. mines’
” firyaut 2qualis. :

(218
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246 E!\c\m. Eucledis
PROPOSITIO XXII.

1. 9 68 6 4 Sifuerint quot~
A B CDE F cungue magnitun

Th.22 418121612 8 dines ABC. & #-
JGH ILMN lic ipfis aquales

numerg DEF.que

binain eadews varione fumantur
(hoceftvt A.ad BiiraD.ad E.&
viB.ad C.ita E.adF.) & ex
aqualitate in eadem rations eriie.
Hoccft ezit A. ad G, ficus D.ad
F.

Rob. Sumantur ipfarum ABC,
zqiemultiplicia GHI. &ipfarum
DEF. zquemaltiplicia - LMN. cum
s15. §. fimplicia fint in eadem ratione A.ad
" B.vtD.ad E. &B.ad C. mE. adF.’
2 erunt eorum maltiplicia G.ad H. -
8& H.adLvtL.ad M. &M. ad N,
b 20. § Ergofi quotuis magnitadines GHI.
c 6. &aliztotidem LMN.binz fumantur
Def.  in cadem ratione quarumb prime
viimam in viroque ordine fimal
excedunt, zquanwir, vel deficiune,

earum {implices A.ad C. ¢ erunt vt
D.adF. : -



‘ Lthr guintis, 247
PROPOSITIO XXIII.

18 12 4 Siﬁ{ea:int tres ma-
A B (; gritudines ABC, 4~ Th23-
O % rliegue ipfis equales
“numero 'DEF. que
bin«ineadem ratione fuman-
tur.fuerit antem pertwrbataea-,
dem ratio (hoceftfit A. ad
B.vtE.adF, &vtB.ad C,
1aD. ad E. ) etiam ex aqua-
litate in cadem ratione erunt
hoc eft vt A. ad C. ita D,
~adF,)
' PRob.;SiA.cxccdit C.zqua. a:r.5.
tuz vel deficit; D. exceder f.
aquabicur , vel deficiee. b Idem-
que fiee in zquemultiplicibus. ¢
£rgo cx« zqualitate in 4 cadem p.f.
satione ¢ft vt A. ad C.ita D, d &,
ad F. Def.

bigs

X iiij



§43 - ElemEuclidis
- PROPOSITIO XXIV,

w 42 6 Siprima A, ad fe-
Bt am c mndl;m B. candem
58 S babuerie rationems
“14 11 quam tertia C.
G H quanram D. babae-
Jyit autem ¢ quintaE. adfe-
¢tundamB. candem yationem
‘quam [extaF.adqnartam] D
ﬁtiﬁm G. compofita prima cif
guinta, adfeoundam B. ean~
dem habebic rationem , guam
H.tertiacum f- tdy adquar-
tam.D.

I;Rob Ex hypothefi B B. efttalig
pars fingularum A. &E E

liset D. ﬁngula,tum C.& F.Erga

erit quoque B, talig pars.capofi-

“'8 § taum A. & E.in G, qua;llsdhp.
fa:um CE. compoficarum in H.



) Liberquivten. - 240
PROPQSITIO XXV.

) £ 2 St guatyor ma-
T gritndines ABC
3 D. proportionales Th. 25,

2 4] fuerint: maxina
_ A. & minima D.
veliguss  duabus

BC. maiores ¢-

A BCD tunt. ) ,
11214‘9'7 Rob.Exhypoth.v§
Ap AT L AadBon Cayp

D. fit A. maior,abe
anferatur A. 9. zqualis ipiC 8387
tollatur B. 3, zqualis mmime D. Ezi
igitur vtrotalis A. 12. ad partialemy:
A. tosalis B, 4. ad partialem B.3. &
a reliquag. 1. fcihicet3,ad reliquam
1. 4. fcilicers, vr A 12. ad B. 4. Tta-
?ue maior erit 3. quams, Ex 3. ab-

cindatur 9. 1. halt eft . zqualis3. 4.

- hoceft 1.Ergo A. Lhoceft 10,cOtinet
magnitudines C. 9. & 3. 4. hoceftr.
Ergo A.1. & D! hoceft13. 2quales
funt magnitudinibus C 9, & B.4.Et-
go fi addatur 1. 12, hoc eft 2. magni-
tado A.12. & D. 13.hoceft 15.maig-
¥¢sfunt quam B. 4. & C, o.haceft 13,

alng

P



250 Elem Ewclidis

PROPOSITIO XXVI.

Thabeg 4 ¢ 3 SiprimaA. ad fecun-

ABCD demB. habusris maio-

rem vationem , quAm

sertia C. ad quariam D. habebit

sonuertendo, fecundn B, ad pri-

-mam A. minorem rationen, quAm
quarsamD.adsertiam C.

HEC & reliquz ofto propo-
fitienes , ciim non fint Eu~
clidis, cas non aliter demonftra-
bimus guim indicande propofi-
tiones Euclidis in quibus virtuce
continentur,

Hanc vero, propofitione 4. hu<
ius clementi contiperi, patet ma-
aifefte. ' ’



Lsber quintus, 252
PROPOSITIO XXVIL
453 Siprima A, ad fe-
\BCD yydum B, habueris Tola,
rRaiorem rationem , quam ter~
ia C.adquartam D. habebit
juoque vicifsim prima A. ad
ertiam C.maiorem rationem,
juam [ecunda B. ad quars
tams D.
* Continetur prop. 16,
PROPOSITIO XXVIIL

8 4§ 3 SiprimmA. 44 fecuns
A B CD dam B. habuerit ma-
E 12 F 8 ioremrationem , quam To24

, sertia C. ad quarsam
D. habebit quoque compofita pri~
ma ciim fecunds E. ad [ecundam
B masorem rationem , quam com-
pofica sertia cum qugria E. ad
quartam D,

Continetur prop.18.

-



Jhz9 .
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252 Elem. Euckidis

PROPOSITIO XXIX.

8 4 53 Sicompefira K. pri-
A BC D ma cum fecunda , ad
E 12 F 8 fecundam B. maiorem
' hebyeric.  rationem ,
guam. compofita F. tersia cum
quarta ad quariam D. babebit
gnoque dinidendo,prima A. adfe-
cundam B. maiorem  rasionsm
quamzertia C.ad quariam D.

‘Continetur ?rqpoﬁtione 17.
PROPOSITIO XXX

8. 45 3 Sicompefita E primach
AB (S: D [ecundasad fecundam B. bae
Enfts buerit maiorems yationsm,

quargcompofiia F. tertiacl
quarts ad quagiam D. babelit per con-
werfioneme vazionis, prima cum fecunds E.
ad primaus A. winorers rationedy , qusm
gertia cum quaria F.ad sertiam C.

Continétur prop. 19.



Libey guintut; i
PROPOSITIO XXXL

16 8 4. 953 Sifinttres gy st

A BC DEF magnitudines
ABC. ¢ alie ipfis aquales
nwmeyo DEF figue maiorra=
tio prime priorum A. ad fe-
cundam B. quam prime pe-
Rerioram D. «d fecundam E.
[tems fecunde priorum B. ad
ertiam C.maiorquam fecan-
e pofteriorum E. ad rertidnm
F. erit quoque ex xqualitare
m tiorratio prime priorum K.
sd tertiam C. guam prima pa-
Rerioruns D. ad tertiam F.

Continctur prop. 16, & 8



Thas -

254 . + Elem. Buclidis |
PROPOSITIO XXXIL
16 8 4 ‘Sifintrres magnitndi-
B C nes AFC, ¢ alia ipfis

9 6 4 aguales numere DEF.
D E F fizgue maior ratio pri-
mapriorum A. AR feci-

“dam B.quam fecunda pofevioram

E.xdtevtiam F, Item feciida priv
ram B.ad tertiam C. quam pui-
mas pofleviorums D, ad fecundam

- E. Erit gioque ex aqualitate,

manior vatio prima priovum A. sl
sertiam C. quam prime pofteris-
rum D. ad tertinm F.
Continetur prop. 21. & 23.
PROPOSITIO XXXIIL

12 6  Sifuerit maiorratiororiss A,

A B #drotum B. quam ables: C.ud

ablaswm D. erit grreligui E od

4 3 religuum F. maior vagio, guam
S sasins A. sdsnivm B.

3

EF

_Continetur propofitione 18.



Liber quintsis. 25§
PROPOSITIQO XXXI1V.
13 8 4. 6 53 Sifint quer=
A BCDEF tungue ma-
gritudinesABC. & alizipfis
«quales numero DEF. fitqne
mator ratioprime priorum A.
adprimd pofteriorw D. guam
Jecunde B.ad fecundam E. &
bacB. adE. maior, qnam ter-
tiz C. ad tertidF. ¢5 fic deine .
ceps : babebunt omnes priores
fimul ABC. ad omnes pofte-
riores imul DEF. maioréra-
tioné, qud omnespriores BC,
relittaprima A. adomnes po-.
[fieriores, EF. relilta quogue
" prima D, minor¢ aute, quam
primapriorum A. adprimans
pofterioris F. maioré denmigue
etid gui vitima priorum. C,
- advitimam poferiornm F. -

Th34
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EVCLIDIS
ELEMENTVM VL
DEFINITIONES.

1. Similes
D ﬁgﬂm reflili-
. L) nttﬁmt, qn‘
B EE F rangwlos fin-
§nlos fingnlis 2quales babent;
wtgusctiam latera , gue cirs
cuth angnlos eqmales propor=
tionalid. /

i

D‘Vas conditionies requirit;
te. veanguli fint §quales fin-
uli fingulis, vehic A. & D. B. &

. C. &PF. 2% vr lacera cirea ¢
?uales aogulosfint proportiond-
13, Ifoc ¢ltita fe habear BA;4d
AC,w ED, ad DF- quod fi ha-
- Tus



Liber [extsns. 257
rum altera defit, non dicentur fi-
miles. Sic quadratum & a'tera
paree longius non fung fimiles

figurz,

D__ec w 2. Reiproce
G Antem ﬁgnrc
[unts cuminv-
EL_JF trague fignra,
antecedentes

¢ Confequentes  ratiennm.

termins fuerint,

HOC patet maxime in paral-
. lelogrammis & triangulis:
nam fi qua tatione ABeft ad BG.

ineadem fit BE. ad BC. etuntre~

ciprocz figure. nam in virogue
eft antecedens & confequens di-
‘werfasum rationum, :

L]



58 Elem, Euclidis
. 3. Sesundum extrema
'g‘ & mediam rasionem | r:
Al *8a 8B. feda effe dicicnr,
. etm vt tota AB.zd miaiss
egmentum AC. itamaius AC.4%
_ minus CB. [¢ habuerit.

Ob miram fui veilitatem , hee
proportio , divina commuaiter
" appellarur.

A 4. Altisndo cuinf
\ que figwre, eft linea
perpendisularis AD.
& wertice ad bafim
\ dedudia,
DCB .

Cuny.vt 3it Prol.lib.de Anal.men.
fura cuinfquerei debear effe flata,
merito Euclides 3 perpendiculati
altisadinem pegitcuiufuis figurx:fo-
1a enim perpendicularis ¢ft flatz &
certelongitudinis : hanc vero alti-
. gudinem lib. 1. vocauit cfic in'iif-
gem parallelis, o



Liber feximt. 259

§. Ratio ex vationibus componi
dicitur, ciom vationum quantitae
3#s, inter fe multiplicate, aliquam
sffessring vasionem.

Quod Euclides vocat quantitates
Tationum, folent Geometrz vocare
Denaminato rem-—Numerus enim et
Aquo petitpr nomen progortieniss
fic 4. cft dénominater ramopis qua~
druplz: 3.1 'le, Ratio igitdr ex ra-
tionibus/ componi dicitar, quando
harum denolninateres feu/quanti-
tates rationum inter fe xpwlftiplicatz
aliqu aliam ratiencm fecerint. -
$ic exratione dupla & tripla com-
ponritur {extupla, quzeft ratio ex fa-
tionibus : nam fex componitur ex
denominatore duple 2. & triple 3.
inter fe enim ‘multiplicati faciunt €.
denominatorem rationis fexwuple
compofitz,



e

260 Elem. Euclidis
PROPO S_IT.I'O I.

LA G A DH Triangs.

- la ABC
DEF. ¢
L L\ paraliels-
1 BCEFL prumme

*éf4 cG DF. quorum * eadem fusvit
alsitudoGH. BY. ita fae babent ine
terfe, vtbafes BC. EF.

D eft, eam inter fc habent ra-

tioné quam bafes. Prob, Triz-

2def. 4 gula ciufdem altizudinis 2 Eoﬂ'ﬁl

3¢ jnter parallcias conftitui: ® tune

autem quz zqualem habebuat

bafim, cruntzqualia, quz maio-

" gem maiora, quz minorem mi-

nora. Idemquece(t de zquemul-

tiplicibus. Ergo abfoluté trian-

gula {+ habent ve bafes, fimiliter-

que paralielogramma; cum fing
d34.1. dupla ¢triangularum.

€ 15.5,

-



[N ‘» T N )
C Libefewws 2
PROPOSITIO IL.-

e

b

r A Si adiriangali ABC.

- latus vnum CB pa-p, o
ralleln ducatur ED. .

, hac  proportsonaliter
e feubisP ipﬁem trisngali
lateys AC. AB.E: fierianguli la-
l tera,propoviionalitey fscka fius,ve-
| &a DE. per feitiones duita, erit
v parallels ad reliquxm ipfins
trianguli latus CB. - o

i P Rob.Du&tis duabus re&is EBD a i7.0g

C.aerunt triangula EDC, EDB,
fuper eidem bafim ED. & intereaf. b1.6
} dem parallelas ED.CB.¢qualia.b Er. -
" go vt AED.ad ECD. ita AE. ad EC. Lfa
. ¢( fantenim ineadem altitudine )& € f.4
vtADE.ad DBE.ita AD.ad DB.der- 875
go vt AE.ad EC. ita AD.ad DB.Po-
nanwur vero latera AC. AB. propor-
! tionaliter {céa in ED. cum AED. ad
- DEC. candem habere rationem, qui
ad EDB. (nam eft vt AE. ad EC.fic
AD. ad DP. cum triangula finr eiufs
demaltitudinis ) erunt DEC. EDB, € 9§
zqualia, & quia funt in cadem ba- £ 39.8¢
G seruntiaser paralishas. -
o Y ij



g6y Elem. Euclidis ’
PROPGSITIO IIL

' Si trianguli ABC,
« B anguluf-“A. bifa-
T ) e A viam feitus fit : fee
' S cans autem angs-
B D C lumreda AD. fe-
cet & bafim BC, bafis fegmenta
BD. DC. eandem habebunt ratio-
nem.quam religua trianguli lnse-
ra BA.AC, ¢ fi bafis fagments
BD. DC. eandem habeant ratio-
nem, quam veligua trianguli la-
ters BA. AC. néla AD. que
vertice A.adfetionem D. produ-
citur, bifuriam fecas svianguliip-
fins angulnm A. .

Rob. Ad pun@um B. 2 agatur
. P :
& + BE.ipfi DA. parallela, cui CA.

29.1. produdta b occurrat in E, tunc
§39.5. crit EBA. . 2qualis alterno BAD.

& E. externo DAC. erge cum
8nguli BAD. GAD, zqualcrpo;



» Liber fextus, 263 "
nantire, erunt anguli EBA, & E.
xquales,8 re&2 BA.AE. 4 zqua-
les. Ergocum intriangulo ERC.
re@z DA.BE. parallelz fiat, vt
EA. hoc¢ft BA.ad AC.cita BD.
ad DC. sit aurfus vt BA, ad AC. °%$
fic BD.ad DO. vt autem BD. ad
DC.itafeft EA. ad AC,s Ergog ¢
veBA.3d AC.itaEA ad AChZ- g 1l

unales crgo BA. EA. & i anguli hs.

BE.& E. Cum ergo ABE.a]- !5t
terno BAD. zqualis fit & E. ex- -
terno DAC. crunt anguli BAD,
DAC.zquales. -

d 6



264 . Elem. Entlidis -
~ PROPOSITIO 1V.
Th.s. ‘ b Equiznguls-

b\ D rums triangulori
ACB. DBE. pre-
c B E portimalia funt
laters (hoceft viAC. ad CB. ita -
DB. ad BE. ) quacirca aquales
angulos C.¢6 B. & homologa funt
~ Intera BA ED. guaaqualibusan-
gulisC. ¢ B. fubtenduntur.
Rob, Sicin direGtum ftacuere-
- &as CB. BE. vy angulus extern,
a 28.1 DBE, interno C.fitzqualis: tanc DB.
& AC. 3 erunt parallelz:fimiliterque
ED. BA. cum anguli E. & ABC. {int
wquales. Etquia anguli ACB. ABC.
b2g.1. hoc b et DEB. minores {unt ¢ duo-
€ 17. 1 busredis, i producantur ED. CA.
& Ax. conuenient 4 puta in F. ¢ Eritque
1,  DA.parallclogrammum. Cum ig1-
¢ 34.1. tur in trianguio FCE, re&tz DB. FC.
f 2.6 fintparallelx, feritvt ED.ad DF.hoc
* eftBA.uaEB.ad BC. Cumque BA.
EF, finvitem parallelz, erit CB. ad
BE. vt CA.ad AF.hoc elt BD, & vt
AB. ad BE.ita FD. hoc cft AB. ad

) PRO-



Liber fextus. = 263

- PROPOSITIO V.-’
D - Siduo rig-
KA gula ABC.
E v DEF latera

' AB. BC. pro-

B C G portionalia -

( iplis DE.

EF ) babucvint,erunt equiangs-
Ia, eojdemiut angules, DA.EB.
" 'CF. babebunt aquales, quibus hpe
miologalatera [Kbiendsnislr..

PR.ob. Saperreéta EF.ad pun@um
E.a ponatut ‘angulus FEG. an-
gulo B. zqualis & ad F. alius ip7i C.
& confequenter reliquus ' G. reliquo
A.bzqualis, ficque fiant triangula
ABC, EFG, zquiangala ; Tune circd
wquales angulos A, & G.c erunt'pro-
portiondlia latera AB.ad AC.vt GE.
ad GF. & AB.ad BC. vt GE,3d EF.
8 AC. ad'CB. vt GF. ad FE:fed trid-

i, ]

L

113 i

b3zt

[4 4.6

uli. DEF*latera in cadem ratione g g ¢
upponiintur. zquale d ergo eritDE. ¢ g ¢

:iph EG. & DF. ipfi FG. & ttiangula
‘DEF, zquiangulam jpfi ABC, -
, . 5

fAx i



166 Elem Euclidls
PROPOSITIO VL-

g Si duotriangss.
™A é’, Is ABC DEF.
L= vnum habeans

B € G aqualems angu-
Lim A.D. & laiera circa esm
- proporisonalia(«t BA.ad AC.ita
ED.ad DF.} erunt aquiangula,

“ angulofque nabebiis aquales BE,
oCE. quibus bomologa latera BA.

ED. AC. DF. ssbtenduntuy.

Roh. Ad re@am EF..angulos
P FeG.EFG. fac zquales ipfis BC,
e t & G zqualis A, quia crgo eqaie
angula funt. ABC. GEF. 2 erunt vt
~ . ARad AC.ita GE. ad GF. propors
b .’ tignalia: fedfunt etiam proportio-

& v S g3ha AB.AC. & DE. DE.b funt er~
€8.% ., latera DF, DF.ipis GE. GF. z-
d Axux qualia Cumqu bafis EF. fit commu.

: nis, tr:angula DEF. EFG. ¢ :qumix-
gula wnt: dergo etlam zquianguls
ABC. DEF. 8 pan.

‘,""'



Liler fexins, 267
PROPOSIIIO VI,
D 8i duo

/'\ - trianguli

G/ : \ ABC.DEF
" L)

vBRHM AN~

B CE F gulum A,
vni angulo D. agualem, circum
&utem , altevos angulos C. F. {a-
tera proporiionalia habsant (vt
AC.3d CB.ita DF. ad FE.) reli-
gusramvero B.E. fimul virum-
gue, ant minorem anut nsn Mino-

v

Thya 3

vems, vefle: aquiangula eyunt trid-.

g9l2, & aquales habebun: angalos
ACB.DFE. circum quos [unt pro-

pertionalia latera, & angulos B, .

&E. xqu les.
I)Rob. Sit'enim B.& E minor
t 4 refo, tunc fi anguli ACB. &

* F.nonfunt zquales, fit ACB.ma-.

ior quam F fiarque ipfi F. 2qua-
lis ACG. cum igitur angulus A,

'angulo D.ponatur zqualis 2 erit g ;24

& ‘reliquus AGC. reliquo E. z-
qualis, idecogque zriazrngqla AGC,
, ij

N



lems, Enclidis
263 E 5 DEE. a‘;—‘ |
uiangula
bas . 2:1’1:. l;gEr-
\ - ‘govt AC,
B CE F ,4CGin
crit DF, ad FE, fed vt PF,ad

¢ 1.5 FE ita ponitur AC. ad CB, vt
d o.g. CigiTU AC,adCG,itaAC,adCB,
es:  ac propteread wquales CG,CB,
&« anguli CBG, CGB, acqualcs.

" Cumigitur angulus B, fit te&o

f B.X minor, erit & CGB,minorreéto,
& ei deinceps AGC, f maior re-

&o. Eft autem oftenfus angulus

-+ .AGC, angulo E, aequalis. Maior
igitur eft re@o angulus E, qu

sinor poncbatur. :

gsa  fdficangulus B,& E,re®onon
minor,probabitur vt prius rectas
CB,CG, efle acquales,& & confe-
quenter angulos CBG,CGB, cffe
‘acqualés,& non minores duobus
- geétis,b quod eft abfurdum. Non
ergoinzquales siitanguli ACB,
& F,fed acquales, & confequen-
texreliqui arguli B, & E, ¢qua- .
Ies,quod crat probandum.,

P &

by

Y
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PROPQ‘S[TIO VIIL,

) Siinsriangnlo re-

: :r; élangulo BAC. ab Ty 4
angulo reflo A. 1n
bafim BC. perpendi-

B D C cleris AD. dnéla
Pt : que ad perpendicularem srisngula
ADC. ADB. tum rositriangule ABC.
sumipfa ADC. ABD inzer fe funt fimi= .

ira.

Y) Rob. In triangulis ABC. BAD.
anguli BAC.'ADB, re&ifum &

angulus B. communis: erge ireliqui
ACB.BAD. zquales: ergo triangula 33532
ABC.ADB. b fimilia. Non aliter o~ b
ftendetur ADC.fimile ABC.&ADC, 2%
triangulo ADB. Bef.

(oroll. 1. Perpendicularit ab angnlo.
vello in bafim, eff media proporvionalis
inter duo bafis fegmenta.

eNam vt BD, ad DA.ita DA. ad 46
DC. quod eft re@am DA. effe me- ’
diam propersionalem inter bafis .
partes BD . DC.

Corel', 2. Hincetiam patervtrum-
_ libetlaterum angulum re®tum am-’
. bientium, medium proportionale

inter totam bafim & mu5 fegmen-
* tum-bafis quod ei lateri adiaget,
Z iij

~
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370 Elem, Enclidis

PROPOSITIO IX.

- ¥ A-data re--

D fta AB. im-
perata par
« B¢ puta ter-

tiam AG. auferre,

. I)liax. Ex A, ducatur re&a AC,

vtéunque faciensangulum, &
exAC,fumatur quzms ars, puta
AD, acdux aliz addantur ¢qua-
lesDE, EF.iungatur FB,cuiex
D parallela fiat DG, erirque a-

’ ‘ blata AG, pars tertiaipfius AB.

Prob. intrianeulo AFB- lateri

e 2.6, BF,paralicla eft lincaGD “ ergo
b 18 erit vt FD, ad DA, ita BG, ad

GA, &* componendo vt FA,ad
DA, ita BA,ad GA ' Eft autem

" AD. pars tertia ipfius AF. Ergo

AG;erit parstertiaipfius AB.



 funt DF,

tfi&:'rfi‘wéwr.' ’ a7i .
PROPOSITIO X.

Datam reffam Pb.2; |

e ‘\: infeitam AB. f-
D/ ,1,\?‘ militer ﬁc;zre,i ve

_\_\ dara altera vetta
AFGCE AC. fetta fuerit
inD. &E. ‘ ‘
PRa;, iungantur datrlinex in

A, conne@antur recta BC, &
exD, & E, agantur DF EG, ipfi
CB,paralicle, &factum eft quod

et:tar. -
Prab: Inriangulo ABC,duéte
lﬁF,Pa-.llclr laterr BC. 816
acigovrAD. ad DE,ita AF,ad.
FG:Vtoportionales ergo sGepar-.
tes AF, F@, pantibas AD, DE,

- Tam fi ducatar DH, pa-ailela ip§

AB.ctit ve DE,ad EC, ita Di, ad
IH, *hocelt FG. ad GB, quare B 34.1
proportionales (unt partes FG,
GB, partibus DE, EC. .
Z iiij



492 “Elem, Enclidis,

PROPOSITIO XL

Probi3e E. ' Datisduabus re-
e &is AB. AC. ter-
tiam proportiona-

A B T lem CE.inuenire.

JDRax. Ex datis AB,AC, fac

angulom CAB:inhge vtram-

que recta CB, produclatera AB,

AC, fumeipfi AC, zqualem BD,

- duc DE, ipfi BC, parallelam Re-

¢ta CE, erit tentja proportionalis

uzfica, -

" Prob. Re@ax BC,DE, funt pa.

A %6 rallele: o ergovefchabet AB,ad

b 75 BD, it2 AC, ad CE. Eft autem

*7" BD,ipfi AC, xqualis : b ergo v

% fehabet AB, ad AC, ita BD. hoc

" ¢ft AC, ad CE, quod ft CE, ter-
tiam :ife propostiopalem,

-
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PROPOSITIO XIL

E  Tribus datis ve-
s AB.BC. AD,
[ gquartamproportio- Prob. 4
A BC ralem DE. igHe=
”lr_‘a

Rax. Exdatis,duas AC,BC,

in direétum colleca, exreli-
qua AD, & torali AC, fic angue
lam DAC, iunge re&a BD, & fac
ipfi parallelam €E, quarta DE,
propvor:ionavlis erit.
2 Prob.CE,RD, funt parallele: -

ergove (e habet AB,ad BC,itg 26

AD, ad DE. Ergo DE, quartacft
propertionalis, t



, - Elems Euclidis
" PROPOSITIO XII.

“-reftis AB. BG: -
: ‘ mediam proper-
" A EBC touslems BD.
innenire.

Rar. Colloca in direQum

AB,BC, [uper AC, duc femi-
circulum ADC. In B,excita per-

pendiculatem BD, ad (e&ionem °

femicirculi, illaeric quehea,

Prob. Dud's rc&is AD, CD, |
aerit angulus ADC, 1n femtcire

% 313 culoreftus, & a vertice D,ad bao,
fim AC, dua perpendicularis-
b 8.6. DB. facit b ergo dao triangula

zquiangula:®ergopropor iona-
€ 4.6 lia: ergoveAB, ad BD,waBD; -

ad BC. cftergo BD. media pro=
portionalis intex AB.BC., =-_

gﬁ

Datis duabsus’ A

Ay

i
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PROPOSITIO. XI1V.

D _C pﬂqhalimﬁ AB,
BE, ¢ vnum A Th.s
A—g BC,:n1 EBG, a-
‘ gualem babentii
E
i angulum ,paral-
lelogrammerum,reciproca [unt la-
ter4 AB, BG,EB BC,qua eircum
€9%ales angulos : ¢ quorum pae
vallelogrammorum, vnum angu-
dum vni angulo , aqualem haben.
tsum o reciproca funt latera, qua
sircum equalss angulos, illa funs
2eanalia. o o
X ob.lungantur paralielogram-
:na ad angulum zqualem B, ita -
vt AB &BG.iaceantin direftuma‘a 8 147
cebunt & rel quz EB.BC. perficiatur & 15. &
paraliclogrammum BH : ergo vt 1B. ®.7.§
ad BH. jtaberit BD. ad BH. fed vt €1 6
FB.itaceft EB,ad BC. & vt DB, ad
BH ita AB. ad BG.igitur vt EB. ad :
BC.aitaeft AB,2d BG. . d 315
Prob. 3. pars. Ex hypoth. FB. ad
.BC.cft vt AB,ad BG rergoc BB, ad ¢ 1.6
BH. eft ve DB. ad BH. fergo paral. f 9.¢.
lelogtamma zqualiaTunt, :



7
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276 Elem. Euclidis

PROPOSITIO XV:

L qu% A

A - D BC. DBE, &
: B \ . veum B wx
: ' B equalim ha-
- bentium, .

C . E lum,tdami

yur, reciproca [wut laters vt AB.ad BE.
jta DB. ad BC. gue circum equales an-
gulor B, &~ querum triangulorum: viaum
angnlum vni, equalems habemtium , veci-
preca [untlasera,que cirgum equales an-
gulos,illa [unr aqualia:

Rob. Sic iunge triangula ad an«
gulum zqualem B, vt 'AB.BE.Ta.

‘ceant in dire&um,du&a CE. 2 eritve

ABG.ad BCE. ita DBE. ad BCE. fcd
vt ABC, ad BCE. ita AB, ad BE. & vt
DBE. ad BCE. jta BD. ad BC. pari-
terque demonftratur ABC.DBE, eTe
aqualia, fi it ve AB.ad BE.ita DB.ad
BC.Nam cum ponaturvt AB, ad BE.
jta DB, ad BC. & vt AB, ad BE. ita
triangulum ABC, ad BCE. & vt DB.

--ad BE. ita DRE.ad BCE, erit vt ABC.

€ 9.5

ad BCE.ita DBE.ad BCE.ergo trian.

gula ABC, DBE. < funt ¢qualia,

ﬁ!
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PROPOSITIO XVI

L Siquatuor vela
Fﬁ_—_é—vBA B 4rzs propor-
% Fp —-—C tionales Suerine:

< ¥ . .

—~ K quod fubextremis
AB, BC, compre-
benditur redangulum AC, aqua-
le eft éi, quod fub medijs EF,FG,
combrebenditur, yeftangilo BG. -

Etfi fub extremis AB,BC, com-

prebenfum refangulum AC, a-
guale fuerit ei quod [ub mediis
FG, EF, continetur rellangulo
EG, ille quatnor reéta propersis-
nales funt.

YIRob.1. parsAnguli re&i B,

& 1,siit gquales,& vt fe habee: -
AB,ad[G,ita El,ad BC.ergola- -
tera circa xquales angulos B, 8
L, siit teciproca,a ergo parallelos , 14 4
gramma AC,EC, funt zqualia,

Ptob 2, Aqualiasdtre&tigula 4,
C,EG, & habérangulos zquales,
nemperectos B,& L. ergo P latera b 14.¢
citca hos angulos erficreciproca.

Th.tt



278 Elem . Buclidis.
PROPOSITIO XVII
AFEBA ‘B Sitresreits
Th 1 A CV,AFB'. Sing
i €D E F proportsons-
aF des: quod fwb
B H G sxtremis A
3, BC, com-
< prebenditur veSangulum AC. ¢o
gquale eft ¢i, quod A media,Fdef-
eribitur quadrate EG. Et fi [ub
extremis AB.AC, comprehenfum
" wectangulum A C, aquale fis ¢
guod 4 media F, defcribitur gra-
Arato EG,illa tres velha proportis-
nales eruns. :
Rob. 1a. pars, Sume ream EF,
qualem ip{i FG. erunt quatuor
ge&x AFEB. proportiosales, critque
quadratum EG. comprehenfum {ub
mediis FG EF. 3 ergo reftangulum
4 16.6 AC.zquale crit quadrato. .
Prob.2. Quadratum EG.mediz EF,
{ vocemus parallelogrammum) re.
&angulo AC. fub externis AB, BC,
zquale poniwur, & habentangulos
zquales:ergo latera vt proxime dixi,
circa hos angulos etunt reciproca. -
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PROPOSITIO X VI1II.
- x Super data

F .
retta AB. Preb. &
H OO G e
A—B D lye CDE

. _ FG. ﬁmile,
~fimiliterque " pofitum  rellili-
neurs ABHIK. defiribere..

Atum refilineum refolue in
triangula du&is re@is puta CF, o
DF. Adpun&um A.a fiat angulus 4 32.10
IAB. zqualis ipfi FCD. & ipfi FDC. b
2zqualis IBA. & b confequenter res > 33+%
liquus reliquo : ASquiangula ergo’
erunc triangula FID.1AB & fimihia
¢ & vt €F. ad Al.ita CD.ad AB. Ad € 4.6
re&am Al fac fimiliter triengulam - -
IKA. zquiangulum triangule FGC.
& quia anguli BAL 1AK. zquales
funt angulis DCF, FCG. totales
KAB. GCD. zquales erunt, & latera
proportionalia, Idemque repeten-
dum, donec omniatriangula codem
ordine quo iacent abfoluantur, fic- .
que totum re&slincum tori re&ili- d 1.
neo d fimile erit, 8 fuper datam AB. Def.
| fismilirer deferiptum, ~ B



230 Elem. Euclidis
PROPOSITIO XIX,

Smnltd‘
A—g triangula
Ty, ABC. D
. EF. zmerﬁ
ba - CE Fﬁmt in due
pl;um rattana laterums ko=
molagorum.

Vando mangnla fant z-'

! qualia,hoc eft quando BC,
'LF, nec nontertia propoitionalis
BG,funt zquales, res eft manife.
fta.

Qusndo vero latera BC, EF,
funt ingqualia, dcmonﬁratur,hoc
modo. Sit BC;latus, latete EF;
maius, & ex BC abfcindaror @ re.
&is BG, EF, tertia propertionalis

% 11. 6 BG, ducaturque reéta AG. Quia
igitorangulus B,e(t =qualis E,&
propter militadinem mangulo-

_ supi,ve AB,2d B, ita DE,ad EF,
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& permutando vt AB ad DE, ita
BC, ad EF, hoc ¢t EF, ad BG,
erunt circaangulos zquales B, E,
latcra reciprocé proportionalia.
Quare per 14. triangola ABC,
DtF, erunt zqualia; & per 7.
quinti v rriangulom ABC, ad
ABG, ita crit idem triangulum
ABC, ad DEF, vt autem ABC,
ad ABG,ita eftperr, huius BC,
ad BG, Ergo ABC,ad DEF, eric
vt BC, ad BG.

Corollarium. Si treslinies fue-
rint prepoytionales, vtprima ad
sertiam, ita srinngslum fuper pri-
mam ad fimile triangulnm [uper
Jecundam. - . -



|
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" PROPOSITIO XX.
Similia poliges

TR _ma in  fimilis
’@G /_Xf triangula  disi-
A €T duntur, ¢ nu-

meyo aqualia, ¢,
totishomologa: (& polygona dupls-'
catam babent eam inhier fo ratio.
sem . quam latys homologum ad

bomologum latus.

] Slnt polygona fimilia ABHIK.

b sé

CDEFG. habentia angulos zqua«
les X.G.Itemque I.F. & fic deinceps,
& latera.proportionalia citca angu-
los zquales, puta v¢ AB. ad BH, ita
CD. ad DE, &¢. .

Dico 1o, illa dinidi in 1riangula fi-
milia & numero zqualia. Prab, ah
angulis & F. duc te&tas ad angulos
oppofitos AB, CD. diuifa cruntilla
Ppolygona in tridgula numero equa-
lia.Quod etiam in fimifia.

Prob. AnguliK. & G.{unt zqnales,
& circaipfos latera funt Froponio-
nalia. a ergo zquiangula funt trian-
gulaJKA. FGC. ergo fimilia. Eadem
Iatione erunt fimilia triangula 1HB,
TED. Eg cquia eft vt IB. ad BH, ita
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;B. ad DE. vtdlutcm HB. ad BA. ita

D.ponitur ad DE. ¢ eritexxquovt

18.2d BA. ita FD,3d DC.& quoniam © **'S.
angulus HBA. ipfi EDC. eft zqualis,
& ablatus HBI. ablato EDF. erunt
zeliqui 1BA. FDC. zquales. d Ergo d6.¢
trianguia 1BA. ¥DC. zquiangula = = *
erunt & fimilia, cademqut 1atio de -
omnibus.

Dico . qued ficut vnum triangu-

Jumad triangulum fibi refpondens
alterius polygoni: ita effe polygons
tetainter fe.

Prob. Quia omnia triangula fune
_fimilia, fingula fingulis: ergofuntin ¢ y9, o
‘duplicata ratione laterum homolo- ¢ ¢, o
gorum;cumque fingula fingulis pro- -
bata fint proportionalia , fic vt in
triangulo vnius fint omnia antece.,
dentia,in alio confequentia propoza
tionum , f vt vnum antecedens cft
ad voum confequens ita omnia ad
omsia. Et ergo polygonum ?d po-

_ lygonum vt triangulum ad trisngu-
lum:ergo ea triangula funt totis ho-
mologa, & quia triangula funt im
duplicata ratione laterum homolo-
gorum , erunt & polygona in cadén
ratione duplicata laterum homola-
sum puta AB. CD.

Aa i



a8y Elem. Exclidis
~ PROPOSITIO XXL
: - ue ois
5 Z’:\ dcr%?&ili.
o \ /. \ nee GHL
B CRIEF oot fimilia

ABC.DEF. & inter Sfefum
[fimilia, . p

Tha g-

PRob. Anguli A. & D. ponuan-

tur 2quales vni G:ergo & in-
ter fe, eodemque modo fingoli

& t.5. fingulis: *atera etiam circacos
ponuntur proportionalia,quiala-
teribus einfdem tertii funt pro-
portionalia: ergo cum habeant
angulos xquales & latera circa

D,}:‘ ‘ ;os proportionalia, ® funt fimi-

= lia. =
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PROPOSITIO XXIL

’ LN O Siqustuor

O{— M Dunﬂc AB. e

) ¢ G CD.EF.GH. 141
) E FV_T pyoportions -
les fmerime s
. N\ ~. &vab e re-
A BC DRSS &ilineafimi-
Lia fimiliterque deferipte ABI. CDK, &
MF¥. NH. proportionalia erunt. €t fi @
reliis Limess, fimilia, fimiliserque defcripta
recZilimea proportionalia fueriss, i9f® re-
& e proportionales erunt.
Rab.a Sumatur ipfarum AB. & , ne .
CD. tertia proportienalis P. & bigs.”
ipfarum & F.& GH.tertia Q_ b eritve ’
AB. ad P, ita triangulurh 1AB. ad
triagulum KCD. id eft in ratione du-
licata,8 vt EF.ad Q.ita MP.ad NH.
ed vt AB.ad CD.ita EF. ad GH, &
vt CD.ad'P.ita GH.ad Q. Rrgecx ¢ 23,4,
zquo vt AB.ad P.itaEF. ad Qder { 1.,
go vt ABl.ad CDK.ita ME. ad NH,
Ii vero fifigurz proportionales & fi-
miles fimilitetque pofitz fint, & re-

" &efuper quas pohitz funt,propor-
tionales eriit:nam ratio vnius figure .
ad alteramc eft re@zad reftd dupli- e19.¢
cata: fergo ratio laterit eadem erit, 120.6
neépe vt AB.adCD.itaEF.ad GH. ex- f7.5
gollarii Jatera propertionalia funt.

: - A



286 Elem. Exclidis
PROPOSITIO XXIIL

DN wLguian-

R @ gnlaC.pa-
= rallelogri-

L _E—Fma AC.C

F. inter [z

yationem habent eam , gue ex
Laseribus componitur-BC, ad
‘CG. ¢ EC, 44 CD.

Int parallelogrima AC.CF.
‘«Jhabentia angulos ad C.zqua-
a pop les,&itadifpofita ve DC.iphi CE.
sosuer. & BC.ipfi CG. # iaceant in dire-
fum g, &um, compleaturque parallclo-
g- grammum CH. , Cum ergo fit ve
e § AC,adCH.itaBC.2dCG. & vt
“fs CH.ad CF. itaDC, ad CE.ratio
enim AC.ad CF.*componitur cx
intermediis AC. ad CH. & CH.
ad QF: componetur quoque cadé
ratio AC, ad CF, ex rationibus
BC, adCG, & DC, ad CE, qux

illisintetmediis funy xquales,

\
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PROPOSITIO XXI1V.

—_ Ins omtipas

E D raliclogrammo

DB. guacirca
diewmsetrion

G H A(I:lel funt pa~

B F G chom,

@ s0ti DB. &» inter fefins fimilia.

Thas

I)Anllelogrimum GE. habet an-

gulum A. communem cum toto:
angulus externus AELzqualis eft in-
terno ADC. fimiliterq; angulus AG
1. angule ABC.& angulus EIG. an-
gulo EFB. & an?ulus IFB, angulo
FCH.ergo parallelogrammaGE.FH.
& toti 8 inter fe funt zquiangula.
Quod autem latera circa zquales
sngulos fint cuam proportionalia
fic probo, » Triangula AGI. ABC.

e 19,

funtzquiangula, fimiliterque trian-

gula AEL ADC. eritb ergo vt AB.
ad BC.ita AG. ad GI. & vtBC.ad
CA.ita Gl ad 1A item vt CA. ad
CD.italA,adlE. < Ergo exzquo vt
BC.ad DC. ita cft GI. ad1E..ergo la-
tera circa mquales anguld® BCD,
-GIE. funt proportienalia. Idemque
demonftrabitur de lateribus cisgn
alios angulos, & de pagallelogzam.
mo FH, crgo fimilia,

b 4.6
€328



288 Elem. Euclidis
PROPOSITIO XXV.

‘ Dato reétili-
Preb.7. ﬂ neo A fimile, fi-

= militergue po-
N @ [itum, & alteri

F EHIL K dato B. aquale -

L. conf¥ituere.
1') Rax. Ad dati re&ilinel A. latus
CD. . fiat reGangulum CE.zqua-
leipfi A, Producatur CD. verfus G-
a 4s.1, fupet DE.in angulo EDG. fiagre&tis

gulum DH. bxquale ipfi B: ¢ fiatin-

ter CD. DG. medig proportionglis
b 441 IK. fuper quam fat ¢ l;ceﬁl'mcum L.
‘fimile ipfi A. (imihiterque pofitum
eritque re@ilineum L. xquale dato
dis. ¢ B & fimile ipfi A.
e gy . . Prob. Redlz CD, IK DG. ¢ funt
anf. praportionales: f crgo erit veprima
£ 19. 6 CD.ad tertiam DG. ita re&tihizeam
& fuper anam, id eft A. ad re&ibineil
e fuper fecundam,'d eft L. fed vt CD.
ﬁu.' § " ad NG. gita parallelogrammum CE.
i o, DocelA.ad DH. hoc et B, h ergo
"9§+ eritve A.ad B.ita A.ad L.ildeoque
re&lilinca B,& L. erunt zqualia.
PRO-

C13.6

20,6,
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PROPOSITIO XXVL

B . Sid paral- Ties,

; lelogramo 8L
BD.Pdrdlf

‘ lelogram
ATIG DEG.abla~
“tum fit, .vﬁr)\zile toti, g5~ fimi-

liter pofitum, communem cum -

eo habens angulsmEA G, 1psié

civca gandem cum toto diame=

trum AG. confiffet.

SI neges: fivalia AHC. Agatur
ex H.re@a HI. parallela FG.
tunc parallelogramma BD.EL
eirca eandem diametrum AHC.
acrunt fimilia:® quare erit ve BA, €24.6,
ad AD.itaEA.ad AL Sed vt B4, b1.defe
adAD: itaeftEA. ad AG.cim B &
D. EG. ponantur fimilia.c Igitur g15.5.
critve EA. ad AL ita EA.4ad AG. 9 a. 5.
4 Ag proprerea zquales AL AG.
PArLs & totum,

Bb




_.-:.96 . Euclidis
PROPOSITIO XXVIE

Thes. - omnium paral,
», HED E lelogmmnforum
]ecundum ean-
, dem rectam ap-
F LGN\ plzutomm defi-
czemmmque f-
" 'a C K B guris p4mlle10-
7 —5 grammis fimili-
bus 5 firniliter-
E| que pof tis, &
guod a dimidia
! de]Erxbzmr‘,m4-
"AKC Bximum eft,id

quod ad dimidiam applica-)
mr parallelo rammum [fimile
rxzﬂem doﬁé

VeeR AC, femiffem totios
AB.applicatum fit parzllelo-|
grammum AD.ita vtatot0 AB.
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© Liber fextus. 291.

deficiat parallelogrammo CE,
quod femper eft zquale & fi-
mile ipfi AD. Deinde ad quoduis
aliud fegmentam A K. fiv-appli-
catum aliud parallelogrimmum
AG.itadeficiens, vt defeGusfic
parallelogrammum KI imileip-
fi CE.hoc eft circa communem
diamettum BGD. Dico AG. mi-
nus cfle parallelogrammo AD.
Probarar.

1.Quando punétum K. eft inter
C & B tiic parallelogrammid LH.
quod eft s zquale ipli LE. maius
eft quam GC. quia LE. maius cft
quam GE. & GE. GC. funt® 2.
qualia.Addito ergoLA, erit AD.
maius qiam AG.
_ %ngo verd pun@um K. eftin-
ter A & C.tic DF. DI.funt zqua-
lia, quia sGtfuger zqualesbafes;
& Di. DK. complementa , funt
xqualia: ergo & DF. DK. funt ¢-
qualia, & GH.minus DK: adig-
&oque communi KH.totum AG.
minustoto AD,
' Bb ij- -

a36. g,
b43.1,



Prab.8.

ase Euclidis
PROPOSITIO XXVIL

. P__§ Addatam
AN RS
M X dato recti-
M 7/y lineo C.er
A E OR qﬂdlt pa-
vallelogrammum Al applicas
veudeficiens figura parallelo-

gramma ON.gae fimilis it al-
teri payallelogrammo dato D.

“Oportet autem datum rechiliness

C. cui equale dpplicandum ft
Al nonmaiuseffé eo,qued ad
dimidiam AE. appicatur, ch

\ fimiles fuerint defectus ,¢o e-

#18.6.

iusguod ad dimidiam appli-
catur, gy eius cui fimile deef-
Jedebet.

RE&am AB.vt priushiflfeca in E.
fuper medii EB.faca parallelo-

grammum EG.fimileipfi Dfimiliteny
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que pofitum:&comple parallelogti- -
mum BH. SEH.ipC. cft zquale,fa-
&um eft quod petitur:nam eft appli-
catum ad AB.&deficit parallelogra-
moEG. fimili ipi D, 53 EH.&ipfiz-
qualeb EG.fitmaius qui C." nd mi- 4 30
pus efie non deber,cum EH.{it¢ ma- Fre ‘ .
ximii eorii quz applicari poffuntad 77 =
AB.)fiinqud fit maius,a reperta qui- 4 45 .1,
titate exceflus, ¢ fac parallelogram. s ar—
mum PR .zquale exceflui,& Gmile fi- #¢ 9xa-
militerque pofitum iphi D. & paral- cdjue.
lclogrammo ® R.aliud zquale fi- ¢25.6.°
militer pefitum KL.f quod erit circa f 44« &
diametrum,flicque remanchitgnems @
LBK. zquale redilineo C.lamypro-
dudlis L. KILeritparallelogrammum
Al.ad re@am AB, applicatum 8cde-  »
ficiens parallelogramme ON.gfimili £24.6.
ipflEG.hoceft ipfi B. Quod autem
“ALfit zquale ipfi C.ficprobe.Com
plementa LN.KO. hfuntzqualia, ex- 4 43+ 1
go addito communi NO. erit OG-
uale ipfi EN. bhoe eft AK.Ergo
h zqualibus AK.0G.addas commu-
ne KO.erit AL zquale gnomonil¥K,
hog cft re&ilineo C. veprobani.

Bb iij



194 ‘Buclidis ‘
PROPOSITIO XXxIX.
it AR dati

E} reti A
2\ N B. daro
o rectili-
NPR yeo C.a-
guale parallelogrammam
®applicare, excedens recti
datam AB.fgura paral:
" Jelogrammas P O.que fit
Sfimilis dato alreri paralle=
logrammo D.

. Vper reé¢am EB. mediam da-

2:8.6. Ytz AB."fiat pam”clogram'.
mum EC. fimle ipfi D. fimilicér.

que pofitum: tm reétilineo C.
big.g. & parallelogrammo EC.flat b -
" quale aliud parallelogrammum

NM.fimile ipfi D. habeatque an¢

Wi

| 1,

2t
mm
al
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gulum EFC. communem paralle-
logrammo EC.Completis paral-
lelogrammis QE.NB, PO: cum
NM. fit pofitum xquale ipfis E
C. & D ablato cammunt E C,
gnom8®n ERC.ipfi C. erit zqua-
lis. Erquia zqualia  funt QE. ) ¢ 36. ¢;
B. & xqualias NB. BM. fi loco d43.1,
ipfins BM. fubftituatur 2quale Q__
E. erit parallclogrammum A R.
axquale gnomoni ERC. ideoque
eriam rectilineo C.Quare ad re-
&am AB. applicatum eft paral-
lelogrammum AR- zquale data
re&kilinco €. excedens reéam A
B. figura parallclogramma PO,
quz fimilis eft daro parallcloa
grammo D. cum fitcirca candem
diametram cum ipfo EC. quod
pofitum eft fimile ipfi D:

Bb iiij
Y]
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PROPOSITIO XXX

Prab, . Propofitam
w. c—B ‘

E u_p rectamter-

| minatd A

Dl g
A S B.extrems
acmedia vatione fecare in

H.

fom 2. IvibATYR AB. inH.itave

rectangulum CH. fub tota

AB. & fegmento B H. fit zquale

quadrato A F.alterius {egmenti

AH. wnc enim tres reta pro-

} 17.6. portionales berunt; & erit vt to-

taBA. ad HA. ita AH. ad HB,.

£3.def. Ergo AB. {c@taeft in H. < fecun-

dom extremam, & mediam ra-
tionem.

*
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"PROPOSITIO X¥XXL

In 'ym'angula Thee:
Gy HL re itangulo A 2>
- B C. fgura
{ PB 7 e quauisBD.de-
i iy feritta ABC.
E D [abiedense ve-

|’ Bum angulum BAC. aqualis eft

fignuris F A, AL que priori illi fi-

miles ¢ fimiliser pofita i lateria
bus BA.CA.rectum angulum con=
tinentibas defcribuntur.

YOrvconas figurzFA.AT BDJ
ponuntur imiles , ergo funt £ 4. g
in ealeterum homologorum du-
plicarta ratione , in qua effent co-
' rumdem laterum quadrata. Ergo
cum quadraca BA.AC. b habeant 4 45.r,
rrationcm equalicatis com tertio
B C. hgbebunt & polygona FA.
Alrationem gqualicatis com tee- +
\‘ @;jq BD.<crgo cidem crunt EQUA- ¢ gy
ia, ‘ -
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PROPOSITIO XXXH

‘ A - Si due

. " triangsla

/ 5 A AB & D

f ' dua latem AB. AC duobm

laseribus DC. DE. propor-

1 tionalia-habeant s [ecundum

Yuum angnlmn ACD.com-

pofita fuerint yita vt bomolo-

" g4 corum latera AB. DC.

. AC.DE fint etiam pnrel-

lela s tum religua illaram

nmngulorsm latera BC. C

E.inreltam lineam BE. col-

Jocata r:pcrxmmr.

PROB Latéra homologa AB.
D C.A C. D E. ponuntur pa- |

# 29x rallela,® ergo anguli alterni A.&
ACD, fun: zquales & B.eidem
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ACD ergo A. & D.zquales. Hos
&quales angulos cireunftant la-
tera propostionalia ex hypoth,
bergo triangula funt @quiangusé.6. &
1a, habentque zquales angulos
B. & DCE. additisergo zquali-
bus A. & A CD. crunt B. & A:
duobusangilis DCE. ACD. hoc
eft angulo ACE. zquales. Ergo
addito communi A CB. erunt
tres anguli A B C. duobus ACE.
A CB. zquales, © illi autemtres ;35
valeot duos retos, ergo & hi ‘
duo.Ergo ¢ BC,CE.vnam re&tam dig4.r,
eonftituuat; :
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"PROPOSITIO XXXIIL

A In  equalibus
eircslis DB. HF.

: N anguli A. E. D/
BSe ¢ H. eandem ba-
bent ratiomem »

K cum ipfir periphe-

y—=a riisBC.FG.qui-
" bws infiftunt : fine
adcentra D. H. fine ad perie
pherias A, E. conftituti infi-
fant : infuper vero & Jetto-
res BDC. FHG. guippe gni

- ad centra, infiftunt.

Ros., Du&is BC. FG. ad
& C..applica C I zqualem ip+
fiBC.&'adG.& K. GK KL.
zquales fingulas ipfi FG. ductis
ID. KH LH. fic dico, Re&a

¢35 BG. CL ponuntur quales, * er-



P

Libey fextus. © jor
go & arcus BC.CL.cergo & an- ; ,,
guli BDC. CDI. zquales. 1dem- 3,
que eit de arcubus FG. GK. KL.
& angulis ad H. qui ipfis infi-
ftunr. Ergo quam multiplex eft
arcus BCL. ipfius BC. tam multi-

- plex crit angulus BD L ipfiuy

~

——

B D C. & quam multiplex arcus
¥GKL. ipfius FG. tam multiplex
erit angulus FHL. ipfius FHG.
acrgo fiarcus B CI. FGKL. fint d15.5;

- mquales, crunt & anguli BD L.
- FHL. aquales. $i corum arcuum

vnus fit maior , maior erit & an-
gulss , fi minor, minor.© Ergo . s.4f,
cum xquemultiplicia vel vna ex- 5.
cedanc, vel vna deficiant , qua
erit ratio arcus BC. ad FG. ea- -
dem eritanguliBDC.ad FHG.Et
quia anguliad D. & H. funt fda. f1e.3.
pli angulorum ad A. & E.zca- ¢15. 5
deme erit ratie angulorum A &
E. qua D.ad H. & fic cadent an-
guli £. ad angulum E. quzarcus
BC.ad arcum FG. K

Rutfus, in zqualibus fegmen;
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f 24.3:

jci Esuclid s A
A tsBC. CL fi fiape

' anguli BMC. "CNI.
h zqoales erung,cum
N infiftant - 2qualibus
< arcubus BAC. C
- AT crgo i fimilia

fune fegméra BMC.
. . CNI & xqualia,cum
F==¢ fintfuper zquales B
C.Cl.additis ergo triangulis, BD
C.CD1.k qua aqualia funt; erunt
fe&tores BDC. CDI: zquales. K-
gortammultiplex eft (ector BDIL
fe&oris BDC, «qui mulciplex ar-
cus BCI arcus BMC. 1dem eftens
detur de (e&ore FHL. Ergo fiz-
qualis fic arcus BCI. arcui FGLa
fc&tor quoque BDI. zqualis erit
fectori FHL. fi deficiar, deficiet,

fi excedat, excedet. Ergo qua et

ratio arcus BC. ad arcum FG. ea-

demerit & fedtoris BDCtad fe-

&orem FHG. quod exat prob.
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