Notes du mont Royal

WWw. notesdumontroyal com (o

Cette ceuvre est hébergée sur « Notes
du mont Royal» dans le cadre d’'un ex-
posé gratuit sur la littérature.

SOURCE DES IMAGES
Google Livres



EUCLIDIS

OPERA OMNIA.

EDIDERUNT

I L. HEIBERG ET H. MENGE.

&

LIPSIAE
IN AEDIBUS B. é. TEUBNERL

MDCCCLXXXIV.



(;‘\J

ELEME

EDIDIT ET LATINE INTERPRETATUS EST

I. L. HEIBERG,

DR. PHIL.

UOL. 1L

LIBROS V—IX CONTINENS.,

&

LIPSIAE
IN AEDIBUS B. G. TEUBNERL

MDCCCLXXXIV.




. LIPSIAR: TYPIS B. G. TEUBNERIL



LA P

O §-/.3-

PRAEFATIO.

In iis Elementorum libris, qui hoc continentur
uolumine, emendandis pro fundamento habui codices
PBFV, de quibus uideatur breuis, quam dedi uol. I
p- VII—IX, notitia; codicem Bodleianum B in libris
VIII—IX?') contulit H. Menge. Parisino 2466 (p)
in solo libro VII uti potui, neque magni est momenti.
sed cum omnium Theoninorum optimus codex Lau-
rentianus F inde a VII, 12 p. 216, 20 ad IX, 15
p. 378, 6 deficeret — nam eam codicis partem, quam
littera ¢ signiﬁca.ui, prorsus inutilem esse, adparet,
de qua re in prolegomenig uoluminig IV uberius *

ﬂ\! [ e

agam —, et cum cod. Bononiensis b (u uol. 1 p. IX)

a Florentino in hac quidem parte non longe distaret,
eum a VII, 13 ad IX, 15 hoc anno Bononiae contuli
et hoc loco scripturae discrepantiam notabo. ad sup-
plendum adparatum criticum in libris VIII—IX etiam
cod. Parisin. Gr. 2344 (q) membran. saec. XII contuli,
qui ut Hauniam transmitteretur, intercedente prae-
fecto bibliothecae regiae Hauniensis a liberali-
tate bibliothecarii Parisiensis Leopoldi Delisle facile

1) In his duobus libris ab VIII, 17 de » littera, quam
épelnvorindy uocant, uel omissa wel addita in B nihil in
collatione adnotatum erat.
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VI PRAEFATIO.

impetraui. huius codicis scripturas inde a p. 372, 15
suis locis in adparatum recepi, reliquas ab initio
libri VII hic dabo. '

p. 216, 24: do: b.
p. 218, 9: ta atra] om. b.
18: &v] xai &v b,
27: dotiv] om. b.
p- 220, 1: 1w Z] Z b.
11: 7] uidetur eras. b.
26: Zotar] Zoruv b.
p. 222, 2: %yovuevor] yodusvor b.
7: %] corr. ex 6 m. 1 b.
14: 4] corr. ex 4 m. 1 b,
p. 224, 1: zév] 1dv b,
24: mollemlagicoad: b,
p- 226, 5: xel] om. b.
6: memolnxe b.
17: deidpol] dge cgiduol b.
25: memolnue b.
p. 228, 2: 4’ ag] og ¢ b.
6: memoinxe b.
21: sequitur p. 428, 28—430, 17 b (x').
p. 430, 11: éfoziv] om. b.
13: dmo] & b.l)
16: Gmeg #0a dcikox] om. b.
p. 230, 16: @Z] supra ser. m. 1 b.
Tooc elofv] punctis del. m. 2 b.
agtduol] oo b.
addjdog] drlajlosg eloly b,
2: éovlv] om. b,
4: EZ)] EZ épux b,
7: sequitur p. 430, 19—432, 8 b. (»8").
p. 432, 7: éaz{] om. b.
:ap” b (x° edit. = xe” cod.).

p. 232,

®

1) Recipiendum est.



p. 232,

p. 234,

p. 236,

p- 238,

p. 240,

p. 242,

p. 244,

p. 246,
P. 248,

p. 250,

O OO

PRAEFATIO, ViI

: edglovg] modlovs b.
: dhlajhovg] mollovg b.
s un] wi elow of A, B dyieror tév tov av-

A ’ ’ 3 -~
tov loyov éyovtav avroig b,

: uevgovior] syll. me- in ras. m. 1 b.
:tov -] in ras. m. 1 b

: toig] T b.

: 0" b et sic deinceps.

: &los) elow of A, B b.

: adtovg] tovg A, B b.

: Zorwoav] litt. or corr. ex y m. 1 b.

: memolnxe b.
: wow] &low comp. b.
5
: woe b,
: ante g est — in b. post 4, E uacat linea in b.
1 8] 04 b.

: A, E modto, of 6¢] om. b, in extrema pag.
: 70v) meog v b.

: 70v] moog 1ov b

: post E est — in b.

B, ] T,Bb.

: oor b,
: 1ov] 6 b,
: 0] 8 b.

E, 4] 4, E b.)

: oot b.

: E] in ras. m. 1 b,

: oo b.

: T'A] AT b.

: wj] supra scr. m. rec. b,

: pergf)] pevgei b,

:0 B] % B b

: fyovuevov] corr. ex ryovpevog m. 1 b,
: sequitur p. 432, 10—20 b.

p- 432, 10: d¢ldwg 70 A8 o &ijc b.

1) Hoc ergo ex P recipiendum erat.



PRAEFATIO.

p. 432, 13: ¥otw] ¥orw 6 b.
19: B] corr. ex I'm. 1 .
20: éors] comp. b.
omeo ¥0e deitou] comp. b,

p. 250, 10: 4y" b et sic deinceps.

p. 252,

p- 256,

p- 258,

p. 260,

p. 262,

p. 264,

p. 266,
p- 268,

17:

24:
1:
13:

19:
21:
25:

8:

9:
13:

20:
24:
26:

4:
16:
25:
11:
13:
14:
16:
23:
24:

3:
13:
10:

9:

yeyovog av el 0 dmiraydév] dijlov &v &by 1o
Enrodpevorv b; item lin. 21,

&) Tov meo éavrod, 0g wal tov A peroroe. &l b.

£régov] 1ot fxégov b.

¢mireydév] fprovpevov b, mg. m. 1: po. 1o

Ereayyehpe.

tovg avtovg Adyovg b; item lin. 22—23.
pergotor b.

o] xed 6 b.

post émduevog reliqua pars lineae quasi orna-

mentis quibusda,m expleta est in b,

1:ovg] v b.

T0U F] Tov 1", ovav of A, B modro neog
dMqhovg @ow b.

uergovioe b,

forwooav] Fooviar b,

H] e corr. m, 1 b.

itge] doo wg b.Y)

uevgnoy] upergicwoe b,

pergriGovee b.

d7] ¢ b.

uevgotios b.

ueTENGovss b,

pergotioe b item lin, 17.

petgodioey] wergrisove: b,

Il in ras. m. 1 b.

pergovoe b; item lin. 4, 7, 8.

rc‘w Z— 14: pstgoépm/og] om. b.

0 avto—ll agiduot] om. b.

vno] 6 vme b.

1) P. 260, 14 errore typographico legitur #msr pro #ds.



PRAEFATIO. 1X

: 0 H &oa] émel 6 H vmo tGv 4, E, Z pe-

p. 268, 11
toeitat, 6 H b.
14: wq] py 6 H Zldyorog ov e ve 4, B, T
uéen b.
17: pégeae b.
19: tav] om. b.
VIIL
p. 270, 13: tdv — 14: wlijde] om. bq.
18: pelfwv—19: § 7¢] om. bq.
p. 272, 12: véosagsg] 4 b.
20: ¥orv] a@duog O 6 A 0vo rovg A, B mol-
lomhaowroag tovg I, A memolynev' Eorww bq.
20: &pa] om. b.
21: uév] om. bq.
p. 274, 2: 6 I'] otrwg 6 I' ba.
3: 6 4] ovtwg 6 4 bq.
4: mollacidcag b.
8: 6 Z] oVwwg 6 Z bq.
10: 6 H] otrwg 6 H bq.
11: 6 4] otrwg 6 4 bgq.
15: a0’ ] slydy 0t xel bq.
23: &ol q.
of A, B— 24: &loiv] supra ser. m. 1 q (elo?).
26: 6% 7v] 0 tov bq.
p. 276, 8: 7oig] corr. ex edroiz m, 1 q.
9: éocapes] O q.

p. 278, 14:

: 4v] supra ser. m. 1 b,
p. 278, 1:

nol émel — 3: favidy pév] of &eo dmpor av-
1@y of A, E medroi medg dhljlovg elolv.
dnel yao of E, Z mopdros, Exdregog 0% ov-

~ ’
v éaviov bg.

: #el] om. bq.

xel of — 7: elotv] modror xal of A, 5 bq.

eloww] émel ba.

alldlovg] élrjlovs elolv, Isog O & udv 4
¢ A, 6 6 & 16 4 bq.



p. 278,

p. 280,

p. 282,

p. 284,

18:

PRAEFATIO.

avakoyov] om. b.

22: Z] in ras. m. 1 b.

23:
: xefl] om. bq.

: @) e corr. m. 1 b,
10:

11:
: &, H] H, ® bq.
14:
15:
16:

17
20:

[

© WD

23:
24:

1:
: dvaloyov] om. bq.

avaloyov] om. ba.

®, H] H, © b.
avaloyov] om. bgq.
%l &) xol By e bg.

aveldoyov] om. b.

dv 6] ¥u bq.

loyo:.g] loyoag, ¥oovral Tveg vy H, 6, K, 4
e’laoo‘oveg aeyﬁy.ol é"u e voig To A medg
Tov B ual 0t I' medg tov A xai ¥ 700
E mgog ov Z loyozg g,

ottwg] om. bq.

doowv] drrov b.

éldocove) Eldrrove bg.

: 7e] om. bq.
: B, I I, B bq.
: uergovior bq.

Tiv] 16v q.

: 6 H] (prius) supra scr. m. 1 b.

8, H] H, 6 bq.
wv Z] Z q.

: vm6] 6 vmo bq.
12:
: émel] el &mel bq.
20:
22:

0, H] H, 0 bg.

lodnig] O6axig Q.

avaloyov] om. bg.

] & 1e b,

z¢] om, b.

%] om. bg.

) &l yap wn eow of N, B, M, O &ijs
ldyeovor bq.

& yop wi] om. bq.



p. 284, 5:

PRAEFATIO. XI

otzwg] bis q.

7: ve] om. bq.

10:
20:
21:
: 7ov] (bis) om. ba.
23: ’

p. 286, 10:
: xel] om. bg.t)
16:
17:
18:

p. 288, T: :
: pergoticey] (LE'L'Q’V‘GOUGL bq
: 8l —15: wov I'] Myw pdo Om ob petgel 6 A

peteovoe bq.; item lin. 15.
avaioyov] om. bq.
76v] om. bq.

dper] om. b.
avdloyov] om. bq.
IE, 4] in ras. m. 1 b.

nemolyxev] (prius) memolnxe q.
A} e corr. m. rec. b.

A] e corr. m, rec. b.

og 04 —rov ©) om. b.
perefi] wevosl g,

wv I bg.

: xai Goor] Goor yde bq

p. 288, 17: zoig A] in ras. m. 1 b.
p- 290, 1: 4] & q.
yig] yao Z q.
6: petgroes] petpsi bq.
9: uerei] pevoel q.
14: o] iy q.
ovdé] odd’ q
15: perpnjoss] pergrioes” Omep dotlv dvomov' vmd-
neevon pag 0 A tov A psvoeiv q.
16: 6] 0 q.
20: peraiv — avdloyov] om. bg.
p. 292, 8: I, 4, B] B, T, 4 bq.
10: élol q.
11: elol q.
"14: nel — 15: wov Z] om. q.

1) Itague quoniam bq p. 286, 13 sq. cum P consentiunt,
nomen Theonis in adnotatione ad locum illam tollendum est,



X1
p. 292,

p- 294,

p. 296,

"p. 296,

p- 300,

18:
: xal] %al 6 q.
: &lol q.

12

| e SR

1

15:
21:

8:
10:
11:
13:
15:
16:

17:
19:
23:
25:

PRAEFATIO.

#ovrag] Fpoviag adroip bq.

%ol of — 2: &lolv] om. b,

: dga] om. b.

: wor bq.

s peraby] EEfg ueraly bg.

: werebv] supra ser. m. 1 b,

: dumemtonacy] duninvoveiv b.

: mijg] g E bq.

1 memolnxe bq; item lin. 2, 3, 4.
: Z, H] H, Z bg; item lin. 7.
: 7év] om. b.

dotly 6] dotl ned 6 bq.
Yoo tdv] dga v6 q.
pevgei] om. b.

: foog— 3: A] 6 08 M ¢ A douv Ioog ba.
: H] K, ut uidetur, q.

: toGoitor] ovrmg b,

:¢'] om. q.

£xetégov] om. bq; ye. éxarégov mg. m, rec. b.

perabd] Efjg pevetv ba.

of z&) corr. ex Gre q.})

dga] om. b.

memolnxe ba.

E] e corr. m. rec. b.

é¢] om. q.

E] corr. ex ® m, rec. b.

memolyne bq; deinde add. b mg. m. rec.: Tov
0t Z mollemlecidong tov © memolnxe.

uév] om. b,

memolyne bq; item lin, 18, 19.

pév] om. bq.

%ol g — 24: zov H] supra ser. m. 1 q.

v] v q.

1) P. 298, 21 in adnot. addatur: z¢] om. BVg.



p. 300, 27: 4
p. 302, 2:
: K] in ras. q.

10:
12:
: I' yag) y&o I bq.

1 memolyne bq.

1 Gt ta atra O xal] mdlw dmel 6 I vov A

p- 304,

@ W

10:
27:

p. 310, 4:
8:
10:
14:

22:

PRAEFATIO. XII

i’ og 6 E meog tov] in ras, m, 1 q.
Tdv] Tov q.

A] in ras. g.
B] e corr. m. 1 b.
xal og — 13: 70v A] om. bgq.

molhamhagidong tov E memolnxev, 6 0t A
favtov mollanlaciacag 10v B memolnxe, dvo
01 codpol of I', A4 Fva nal 10v edrov oV
(om. b) 4 nol}.anlao'moaweg wovg E, B
ﬂ:mon)nao'w é’(mv aga bq

: B] B. aM wg 6 I' mobdg ov .d, oltwg o
A medg wov E hq.

: &ga] om. q.

: dpidudg] dotduds 6 E bq.
p. 306, 2:
: tév] corr. ex v m. 1 q.

%t 6 I' fevvov molamlacidong tov E  me-

favrov] Eovtov wév by

molyxev] om. bg.

: uév] om. bq.!)

mwemolnxe bq; item lin. 8.

nmemolnxe q; item lin. 11.

4] 4, otrog v (om. q) 6 K medg wov B*
40ely®n OF xal &g 6 I moog twov 4 bq.

8 ve] 7e 0 bq.

t6v] om. q.

7] om. e

y,év o] o pév bq

mrgaymvog medg tsteaymvov] rsrgaywvog agid-
udg meog TeTodymvov agududy bq.

elow] comp. domiv corr. ex comp. elow b.

1) P. 806, 6 in adnot. scribatur: ,6. xal 6 — memolyuev)
P; om. Theon (BVg). 7. uévy] om. BVg



XIv
p. 310, 23

‘p. 312, 1:
4:

7

10:
15:
18:
25:

26:
p. 314, b5:
10:
11:
12:
13:
22:
24:
25:

26:
p. 316, 3:

5:
21:
p. 318, 1:
13:

14:
17:
22:
28:

p. 320, 4
1) Ergo

PRAEFATIO.

: B] e corr. m. 1 b.

elow] &lor bq.

nddy — perpelto] dlda 87 uerpelro 6 I tov
4 bq,

: B] in ras. m. 1 b.

A, E] in ras. m. 1 b.

Omep ¥3e deifas] om. bq.

xel dav — 20: pergrioer] om. b.

6 08 4 — 26: tov 4] xol Fu
molhemlaoiedug 1ov Z mowclro,
wov bq.

Z] H ba.

glor q.

&7] om. bq.

of] xal of bq.

medg wov] medg bq.h)

og] supra ser. m. 1 b, .

agidpol] om. bgq.

usrgel] pergnoes b,

& yog uevosi 6 I' tov A, pergrioe] mg. m.
rec. b; &l yag 6 I' vov 4 pevgei, pevenoes q

000¢] 004’ bq.

ydo] yao wq b, sed i eras.

%el] e corr. m. rec. b.

Omeo E0e deiton] om. bgq.

Omeg #0s dsitew] om. bg.

Guotor] om. q.

mwolvmhacidoeg b, sed syll. v in ras. m. 1;
item lin. 15, 17, 18.%)

memolnxe bq; item lin. 17, 23.

A] corr. ex H m. rec. q.

molvmlasidoag b; item lin. 23.

elor q.

: &qg] ¥ deyiis a.

76y cum P omittendam.

2) Itaque fortasse haec forma uocabuli in hac prop. cum
P seruanda est.



p. 320, 8

.

16:
17:
18:
19:
24:
25:

p. 322, 1:
: xel] Eouv Hoo og 0 K meog tov M, 6 M

16:

PRAEFATIO. XV
o I'] sic bg.%)

: %] %ol b,

of] égiBuol of ba.

E] E édoduot q.

orsgeol] otegeol douduol b.
pdv 6] sic bg.%)

xef] 7 baq.

ydo] 07 q.

wov 4] sic bq.%)

elol q.

mwodg oV A, %al g

: memolnxe bq; item lin. 23, 25.
10:
14:

19:
21:

24

27:

28:

M, 4] 4, M bq.

0w ra atta Oy xal] mddov dmel douw g 6
4 meog wov E, otrmg 6 H meog tov 6,
dvaddak doa dorlv bq.

M, A] 4, M bq.

o] om. b. .

N] corr. ex H m. rec. b.

T4, E] 4, E q.

A] corr. ex 4 m. rec. b.

wov] tov & 1év Z, H rov bq.

N] corr. ex H m. rec. b,

70v] om. bq.

v] om. b.

N] corr. ex H g. rec. b.

: H] e corr. m. rec. b,

xel og] dg bq.

: Z] in ras. m. 1 b.

: NJ corr. ex H m. rec. b.

: H| H ol 6 E moog tov O q.
: N] corr. ex H m. rec. b.

1) In adn. p. 320, 8 delendum ,corr. ed. Basil.".
2) In adn. p. 320, 19 deleatur ,,6 uéy Vg*; babent uiv 6.
3) In adn. p. 320, 256 addatur: ,25. tov 4] vov uiv JBVg.“



XVI

p- 324, 11:
12:
13:
26:
28:
p. 326, 7:
: ageBuos 6 I'] 6 I' doedudg bq.
13:

14:
16:

17:
19:
p- 328, 3:

9:
10:
11:

13:
17:

PRAEFATIO.

%] bis b.

E] E q. B] 0 q.
xal] nel g b.
all’ dg] dg 6¢ b.
&ge] om, bg.

of] om. bg.

A4, Il 4, B, I mutat. in 4, T, B m. rec. b;
4, T, B q.

E] seq. &onv &ga g 6 4 medg wov E, & A
mwgog tov I Ml og 6 A melg tov I,
ovtwg 6 I' (corr. ex A4 b) mpdg wov B.
xel og &ga 6 A meog tov E, 6 I' moig
70v B q et mg. m. rec. b.

lodnic] mut. in dodug m. rec. b.

&pe] mutat. in 04 m. rec. b.

xei 6 E— 15: pevesi] om. b.

d] 8¢ q.)

mwemwolnre q. Seq. 10v 6 E mollamlacidcag
wv I' memolyxev q et mg. m. rec. b,

dove q. of] of q.

T, B] B, I bq.

6 Z—1ov A] éxdregog v Z, H wv E
molamlacuicag Exategov tiv I, B bg.

: 4] Z bq. v E] H bg.
: A— 6] om. hq,

76v] om. bq. o

oy — 9: 0v B] om. bq.

76v] om. bq.

vv] (prius) om. bgq.

76v] om. b.

xal — 12: zov H] om. bq.
douduol sloww] eloww apuduol bg.?)
Spotor] om. b.

1) In adn. p. 326, 14 addatur: ,14, &)] corr. ex 8¢ B¥,
in adn. ad p. 326, 20 deleatur ,,et B (corr. m. 1)%.
2) Ergo hic ordo uerborum cum P praeferendus erat.



PRAEFATIO. Xvi

p- 328, 23: 4] 4, B bq. H] H, @ b, sed corr.
25: elof q.
26: 6 Z — dotFuol] om. bq.
p. 330, 2: 700 meé] om. bg.
4: tov] om. bq.
5: 7év] om. bq.
%ol] suprd scr. m. rec. b.
6: toig] roc b.
%l —1T: 4, T, 4] om. bg.
12: § ] om 6 q.
17: NJ corr. ex H m. rec. b.
18: memolnxe bq.
20: N] corr. ex H m. rec. bg.
22: 1] 6¢ bq.
E] H bq.t)
1: I'l B bq?) .
5: memolnxe q.
6: dotlv] om. b. &loww] om. bq.
7: elos q.
8: 7gv] corr. ex 76 m. rec. b.
12: wov M] M q.
15: &) post ras. 1 litt. b.
16: duosor] of q, om. b.
19: wolrog] ¥ b.
22: Myw] Ayw 84 b.
24: I'] e corr. m. rec. b.
25: o q.
26: -vgdyovog 08 6 A vs-] mg. m. rec. b.
I'] B bq.
p- 334, T7: dorlv] ¥orew bq.
12: ué] om. q.
14: ov] corr. ex 7 . rec. b.
15: zevgayovog 7] 7 ki revgaymvog bg.
17: post B ins. lgyov m. rec. b.
ioyov] om. bq.
1) In adn. p. 380, 22 addatar: ,,0 E wo» I'] 6 H wov B
Theon (BV g)«.
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II b




XVIll

p. 334, 19:
22:
23:

10:

11:
12:

p. 338, 5:
22:
25:

p. 340, 9:
10:
14:
17:
19:
p- 342, 4:
: dorwoov — 6: mowelrw] dvo yao douduol of

11:
12:
14:
17:

18: o

PRAEFATIO.

oo orar q.

eloe q.

I'l in ras. m. 1 b.
zov] om. bq. -

: 7ov] om. bq.
p. 336, 8:

4] e corr. m. rec. b,

o1] 0é b; om. q.")

yag of] yag 6 b.

Ouotor] &pa Spowor bq.

elor q.

pere£y] in hoc wocabulo desinit q fol. 165";
lefmw, pUlla 7 mg.; rursus mclplt p- 372,15,
u. u. adn. (frratdoe lsimover @ulle % mg.
fol. 166%).

reTpoymvos] TeTegayuévor b.

E] e corr. m..rec. b,

omsg Edse deiteu] om. b.

IX.
A] e corr. m. rec. b.
memoénxe b.
0¢] om. b.
tdv] corr. ex tov m. rec. b.

Omep ¥0e1 Oeifos] om. b.
agidpol] om. b.

A4, B mpog (mutat. in mollemlaciocavreg
m. rec.) éAdjlovg tevosywvov vov I' mosel-
rocay b, :

#orwv dga] om. b.

zov] bis om. b.

Sumimres] éumimre agp&pog b.

€av-—é’ynlm'y] om. b; dv 0% debudy g
yéo‘og uvaloyov £4mlmsa mg. m. rec.
{ &) &ge of b.

- 1) Itaque 07 cum P delendum, ut suspicatus eram.



PRAEFATIO. XIX

. 344, 1: memolpne b.
6: modg vov] medg b.

12: v 4] 4 b, -
13: 709 4] om. b; post de:¥pod ins. m. rec.
19: z0v] om. b.
22: dunintoew) dpmintétwcar b.
23: devrsgog) téragrog b.
24: dotiv] om. b.
. 346, 4: om] om. b,
6: yap 4] A ydg b.
11: of A4, B] ante ras. 2 litt. b.
. 348, 4: A] corr. ex 4 m. 1 b.

wfog dgo Zotl] Eorv doo b.
10: 4] modzog b.
11: memolnxe b.
13: fovrov] éavtov pév h.
14: 6 A — 22: wov B] vov 8t B mollemiacidoog

wov I' memolyxev b.

23: xal wg] ¢ b.
. 350, 1: 6 4] olrwg 6 A b, A e corr. m. rec.
8: dom xdPog] dome 6 xifog b, sed 6 deletum.
11: dmo] corr. ex vmép m. rec. b,
14: &mel — 15: povddeg] om. b.
15: memolnxe b,
17: 6 &) & b,
24: ¥rer] dotl b,

0] mavrsg, 6 Db.
. 852, 1: mavreg] om. b.
2: post diadefmovres add. mavreg b.
4: 7] om. b,
6: movreg] om. b.
8: ape] doa b,

Ante rerpdywvog eras. 6 b.
9: mavreg] dmovreg b.
10: Post 7 ras. 1 litt. b.
12: povdg) % wovdg b.

doidudv] om. b,



XX PRAEFATIO.

p. 352, 14: 15 4] adri b.
15: memolnxe b.
17: nai 0 4 &pa] o nal 6 4 b,
20: mdvreg] om. b,
téragrog] 4 b.
28: 4] A4 dgidudv b.
oVtwg — 24: agidudv] mg. m. rec. b.
3: memolnxe b; item lin. 4.
7: 6] m. rec. b.
8: povadog] povddog 6 Z b))
2: povadog] vijg wovdadog b.
&Eije — 13 dovdpol] dgudpol Efjg b.
17: povddog] ijc povddog b.
p. 356, 10: zéreagrog] 4 b.
15: B] B pergei b.
21: &ov b.
p. 358, 8: povddog] tijg wovddog b.
o060:dnmoroty] 6mocoidnmoroiy b.
22: opolwg — 23: Zom) om. b.
25: 07] om. b.
#orw 6 A] corr. ex Zorwoav m. rec. b.
01d°] ovdé b.
p. 360, 5: zov] bis om. b.
16: zevdgrov] 4 b.
19: povddog] zfig povddog b.
20: Adocwv b.
28: povadog) tijs povadog b.
25: ldyorog] élacoov b.
p. 362, 8: mégispe — 11: adrot] om. b.
17: 6mocosdnmoroiv] G6oidnmorody b.
22: ) yog] wy yae pevgelro 6 E tov A4 b.
p. 364, 1: E] corr. ex 4 m. 1 b.
3: uergsivm] uergelro ¢ .
4: memolyne b.

p. 354,

1) In adnotatione p. 354, 8 addatur: ,povddog] povddos
A 'l)heon BV )~ ' '



PRAEFATIO. XXI

. 364, 29: ¥ovrag] Foviag etroig b.
. 366, 2: %povpevov] Tov Apovusvov b.
5: vmo] dorduol vmé b.
7: ov] om, b.
4: &ijc] om. b.
. 368, 5: mig] dmag b.
6: 6 E— 7: pevgeiror] om. b.
2: 6 Z odx ¥ou] odx ¥orv 6 Z b.
3: & yop) & yag dom modrog b.
2: 8mag — 3: pevpeivar] om. b.
3: 6 Z dgo vmd mowrov] vmO mpwrov Foa b.
21: gvdloyov] &loyov b.
. 372, 1: tmo] & wév b.
6: 4] e corr. m. rec. b.
7: Omep ¥0er Oeikon] om. b.
20: memwolyne b.
22: moivmAadioioavreg b,
23: 7ov] corr. ex eltov b.
25: uergnoovee b.
. 374, 2: gm:gomnv] y.sr@ndovdw b.
14: omocootv] ooty b.')
20: memolyxe b; item lin. 21, 22.
: &loc b. 24: dos b.
: dowe b,
: 24y 06— 5: dore] =l b.
: 24) AZ b, sed Z e corr. m. 1.
: 4E] 4E é&pe b.
dere — 7: Zorev] om. b.
8: yag] 0 b. ] amo b.
10: dotw] Zomv. wove 6 & v ZA, AE nol
7eog 70V amo 70¥ EZ medrig omv b.
13: domwv] &ome D,
17: eloe b.
19: xaf] dore nel b. x] vmé b.
21: ] sic b.%)
1) Tn adn. p. 874, 13 scribatur ,,ézovrey Aoyow V.
2) Ergo in adn. p. 876, 21 nomen Theonis deleatur.

. 370,

. 376,

[ )
S O o O



XXII PRAEFATIO.

p. 376, 22: of] mutat. in 6 b.
23: om0} éx b. Omd tdv] vmo b.
medrol £lot] medrog dotv b.
24: of] ¢ eras. b.
p.. 878, 1: mgirof clow] medrdg domv D.
2: %] om. b; xel & supra ser. m. rec.
of] ¢ eras. b,
8: modrol elow] modrog dotv b.

Praeter errores supra suis locis in adnotationibus
correctos, qui in collationibus codicum enotandis irrepse-
runt, unum deprehendi; nam p. 392 in adnotatione adden-
dum est: ,10. viv] dga v BFVq.“

Quoniam collatio codicis Bodleiani in libro decimo,
quam alius conficiendam suscepit, nondum finita est,
quartum Elementorum uolumen libros stereometricos
continens ante tertium prodibit et id ipsum fortasse
paullo tardius, quia hoc quoque anno, Ministerio
cultui scholisque praesidenti rursus liberalissime adiu-
uante, interuenit iter Italicum trium mensium, in quo
codices scholiorum et operum minorum ‘maxime Uati-
canos perscrutatus sum. quem laborem ut tam breui
tempore ad finem perducere possem, effecerunt summi
uiri Mons. Ciccolini et P. Bollig 8. J., bibliothecarii
Uaticani, quorum humanitatem beneuolentiamque grato
ac libenti animo agnosco.

Scr. Hauniae mense Decembri MDCCCLXXXIIIL
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Euclides, edd. Heiberg ot Menge. IL
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€.

Ogou.
o'. Mégog éotl uéyedog peyédovg 1o EAaceor rov
pelbovog, Otav xavopctel TO ueifov.
p. Modldamwiderov 0t vo usifov Tov éAdrrovog,

5 otav xorapsrgitar VL 10U EAdrTovos.

y’. Adyos éotl dvo peyeddv opoyevav % xevd
ANArOTYTE WOLL GYEGLS.

0. Aépov Eyewv mpog dAAnAa peyédn Adperou,
o Ovwarar moAdamAocialousve aAijieov vmegéysiy.

10 &.Ev 1§ adtd Adyo peyédn Adperon civae
wodrov meog Osvtegov xal Tolrov meog Tévagrov,
Otav ta 100 mEuTov xal tglftov lodxnig moAdamwAdoLe
@Y tov Osvrépov xel TeTagrov [odxig moAlamAwclov
xa®’ Omotovody nollanlao‘mdggo?x’f éxdregov Exarégov

15 1} dpa vweéxy M ape loa g 1 dha AAsiny Mq)ﬂsvw
xovdAdnie.

s'. Ta 8% 7ov avvov éovie Adyov uepédn dvd-
Adoyov xalelefm. .

Def. 1. Hero def. 120, 1. Barlaam logist. I def. 1. 2.

Hero def. 121. Barlaam I def. 2. 3. Hero def. 127. Psellus

(hawke;, p.8._ 4. Hero def. 128, 1. 5. Hero def: 124, 6. Hero
\ﬂlh..qu def. 124.

Cxole ¥

1. dgot] om. PBF p. numeros om. codd. omnes. 2. flaz-

24 Hero. 4, fldocovog V, ut lin. 5 7. mox] P, Hero,

70§ aunla mowx Theon (BFV p),, Campanus, o8t oyéoug

add. dveloyle 0% % tov ldywy TavtoTy , Campanus; mg.

m 2 P V; mg bxs m, 1 et m. 2 F; om. Hero. 8. fyew)

A 2 writhan (Qaeoe - alb 8«-‘(# ¥y



Liber V.

Definitiones.

1. Pars est minor magnitudo maioris, si maiorem
metitur.

2. Multiplex autem maior est minoris, si minor
eam metitur.

3. Ratio est duarum eiusdem generis magnitudinum
secundum quantitatem quaelibet habitudo.

4. Rationem inter se habere magnitudines dicun-
tur, quae multiplicatae altera alteram superare possunt.

5. In eadem ratione magnitudines esse dicuntur
" prima ad secundam et tertia ad quartam, si primae
et tertiae aeque multiplices secundae et quartae aeque
multiplices aut simul superant aut simul aequales
sunt aut simul minores sunt suo ordine!) sumptae.

6. Magnitudines autem eandem rationem habentes
proportionales uocentur.

1) Hoc est: ita ut coniungantur prima secundae, tertia quar-
tae et respondeat loco et ordine prima tertiae, secanda quartae.

itaque si Ma = Nb et simul Mc = Nd, erit a:b =c:d.
cfr. Hankel: Zur Gesch. der Mathemat. p. 390.

vsupram, 1 P. 9. dmeeégewv] -ev in ras. V. 14, molla-
nwladeocusdy P, corr. m. 1. 1b. dmeeéys B. 7] supra m.
1P #deins B, Ingdévra] -n- e corr. m, 2 V. Deff.
6—7 permutanit P; ut nos BF Vp, Campanus; ex Herone nihil
concludi potest, cum etiam def. 8—9 ante def. 7 habeat,

17. &yovra loyov peyédn] ldyov Eyovie peyédn F; Fyovia
peyé®n 1oyoy V. awdloyov] 1dyev avdloyov post ras. 7 litt.
in mg. transit m. 2 F.

1*
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¢'. Ovav 0% vov lodug mollamdaoloy ©o utv Tov
mowTov moddemAdeioy Umegfyy Tov TOU devrigov
mwoldewdaolov, ©0 Ot Tov roirov woAdamAdoiov un
vmeQdyn Tov TOU 7Tevdgrov woldamAwolov, TOTE TO
weATOY wPog TO Osvregov pelfovea Adyov Exsuw
Adyevas, fimep TO Tlrov W3 TO TéTagTOV.

1. ‘Avadoyia 0t dv touelv Ggoig éAaylery ‘oviv.

8. Otav % vola peyédy avdioyov 9, 70 medTOV
weds T0 tlrov dimAaclova Adyov Eyev Adperas
fimep medg 0 dsvTegov.

¢, Orav 8% téooaga usyédn dvidoyov 7, To med-
Tov medg 10 Téragrov TeimAadlove Adyov Egswv
Adyeran fimeg mog TO dsvregov, xal del &Efjg Suolwg,
wg &v 1 avedople Vmeeyy.

w’. Oudroya ueyédn Aédyetar we pdv fyovpsve
rolg nyovuévorg ta O émbueve toig émopévoug.

1f’. Evaidat Adyog el Adqyig tov fpovusvov
wedg TO Nyolpsvov xal Tov Emouévov wedg TO Emdusvov.

o' Avdradiv Adpog Zotl Adjug o Emopévov
DG NYOVRévov TPog TO MPOVREVOY @g EMOUEVOV.

10, Zvvdeaig Adyov datl Afjyig Tod fyovuévov
uere 70U Emoufvov g Evog mEOg avTé TO Emousvov.

7. Hero def. 125, 5. 8. Hero def. 124, 9. Hero
def. 125, 1. 11. Hero def. 126. 12. Hero def. 127, 6.
13. Hero def. 127, 2. 14. Hero def. 127, 3.

2. vmegéyes P, sed corr. m. 1. 4. 7o) supra m. 1 V.
Post def. 7 seq. evaloyle 8¢ fouv % vav loywy opoidrns Fp
et V (del. punctis, sed puncta erasa); om. PB, Hero, Cam-

anus, 7. zoioly] -t6- in ras. m. 2 V. #leylotog V.
ef. 10 om. Heron. 12. 76] om. P. roimiaclove] toi- in
ras. p.  18. del] eledFV., ~xal del — 14: dmdgyy] om. Cam-
panus.  13. ouolwg] P; vl mlelovs Theon (BFVp).  14. ag)



ELEMENTORUM LIBER V. 5

7. Sin ex aeque multiplicibus?) primae multiplex
multiplicem secundae superat, tertiae autem multiplex
multiplicem quartae non superat, tum prima ad secun-
dam maiorem rationem habere dicitur quam tertia
ad quartam,

8. Proportio autem in tribus terminis consistens
minima est.

9. Si tres magnitudines proportionales?®) sunt, prima
ad tertiam duplicatam rationem quam ad secundam
habere dicitur. ‘

10. Sin quattuor magnitudines proportionales®)
sunt, prima ad quartam triplicatam rationem quam
ad secundam habere dicitur, et eodem modo semper
deinceps, qualiscunque data est proportio.

11. Respondentes magnitudines dicuntur praece-
dentes praecedentibus, sequentes sequentibus,

12. Permutata ratio est, ubi sumitur praecedens
ad praecedentem et sequens ad sequentem.

13. Inuersa ratio est, ubi sumitur sequens praece-
dentis loco ad praecedentem sequentis loco.

14. Compositio rationis est, ubi sumitur praece-
dens cum sequenti pro una ad solam sequentem.

1) Non omnmes aeque multiplices esse debent, sed pri-
mae et tertiae aeque multiplices, secundae et quartae, ut
in def. 5.

2) Se. delnce};s (woza 0 ovwerds), h.e.sia:b=Db:e¢,
erit @ : ¢ = a®

8) Se. demceps (reza o cvvezsg), cfr XI, 88. h. e. si
ad=>b:c=c:d,exita:d=a:

fog FV , p m. Tec. 16. syovueve] 7- € corr. m. 2 V. 16.
ta 3 snoywa toig] m. 2 In ras. V. 19. doriv F. 21,
fotiv B.  7od] insert. m. 2 F.
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8’ dualgecig Adyov dotl Aqpig wijs UmEQoyis,
7 Umegéyer TO Myovpevov o Emoudvov, medg avro
70 émdusvov.

s”. "Avacroopn Adyov vl Adjyuig Toi nyovuévou
mQdg Ty Umegoyv, 1 UmepéyEL TO Nyovpsvov Tov
émougvou.

', 40 leov Adpog éoti mAedvay ovtov peysdaov
xal &AAwv avtoly leov To mAjPog evvdvo Aaufe-
voudvoy xel & 16 alrd Adyw, Grav 3 g év Tolg
HQWTOLG WEYPEDEGL TO WPdTOV MPOg TO E6yaTov, 0UT®MG
év volg Oevrégolg ueyédsor 10 modTov WEog TO Eoye-
Tov: 1) GAAwg' Aihs Toy Fxgev xad’ vmsEalpsoiy
TOY HEGmY. /

', Terapaypévy 0% avadoyla édorviv, Srav
ToUOY Ovtey ueysdov xol EAlev adroig lewv TO
wAdog plvnrew cg pdv év vois mpwTolg pepédeay
nyovuevov meog Emousvov, ovrwg fv toig Seurépols
ueyédeaiy nyovusvov moog émdusvov, ag 0% év toig
mPaITOLG MEpEFeoLy Emdusvov mog &Ako Ti, ovrag dv
roig dsvrégoig &Ado T wEog Myovpsvov.

R
’ |

. 7
'Eév 77 6modaotv uepédn dmocwvodv pe-
yedov [6av 10 wAf&og Exacrov éxdaTov (Gaxnig
worlamidoiov, 66anidaidy éoTiv Ev tHv -
yedav évdg, 1quavrazléma otar xal Ta wdvra
.«
TV TAVTOV.

15, Hero def. 127, 4, 16. Hero def. 127, 5. 17. Hero
def. 127, 7. 18. Hero def. 127, 7?

1. 6% doyov FVp. doziv B. 4. dotlv BF. 7. dotly
PF. 10. peyéBeciv PB. 11, peyédeoiy PB. Post def 17

r ,
!
!



ELEMENTORUM LIBER V, 1

15. Subtractio rationis est, ubi sumitur excessus,
quo praecedens sequentem excedit, ad solam sequentem.

16. Conuersio rationis est, ubi sumitur praece-
dens ad excessum, quo praecedens sequentem excedit.

17. Datis compluribus magnitudinibus et aliis iis
numero aequalibus, ita ut bini coniuncti in eadem
ratione sint, ex aequo ratio est, ubi erit, ut in
prioribus magnitudinibus prima ad extremam, ita in
alteris magnitudinibus prima ad extremam. uel aliter:
ubi termini exteriores sumuntur omissis mediis.")

18. Perturbata autem ratio est, ubi datis fribus
magnitudinibus et aliis numero iis aequalibus est ut
in prioribus magnitudinibus praecedens terminus ad
sequentem, ita in alteris magnitudinibus praecedens
ad sequentem, et ut in prioribus magnitudinibus
sequens ad aliud, ita in alteris aliud ad praecedentem.?)

L
Si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet
magnitudinum numero aequalium singulae singularum
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo
unius, toties etiam ommnes omnium erunt multiplices.
1) Sia:b:c=a:f:9,ratio exaequoerita:c=a:y.
cfr. prop. 22.

2) H. e. si datis a,b,¢,0, B,y est a:b=f:yet b:c=0a:§.
cfr. prop. 23.

seq. vevayuévy (8¢ add. F et V m. 2) drvaloyle dorly, Sray
1] mc Nyovpevoy meos (z6 add. V) émdpevoy_ovTog nyovyewov
(nyovysvoc ®) mog (to add. V) snoyevov, 7) 8t xel dg Emo-
usvov meis &Alo T odrwg Emduevov meds dide 7 FVp, B m.
2, P m. rec.; om. PB m. 1, et cum sequenti Campanus; de
Herone dubium est (def. 127 7). nusquam usurpatur. 15.
loov adroig V. looy] toov @ (non F). 16. yévnrer FV.
26, roswvranldoior @ (non F).
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"Eotw Omo6aotv usyidn tae AB, T4 omo6ovovy
peyedov tov E, Z leov 10 wAjdog Exacrov éxderov
loonig moddamddoioy Aéym, Oti doamddeidy deTi To
AB tot E, voéavramiaoie &ovar xal v AB, 4
tov E, Z.

Emel pap lodxig d6vl moldamdaciov t6 AB tov
E xal to I'd vov Z, 66a Goa éotlv év vp AB pe-
yédn loe e E, vocavta xal dv v I'd loe v Z.
dinerodeo 1o udv AB &lg ve G E peyédy loa 1o
AH,HB, ©o0 0t I'd &g te v Z loa o '@, Od-
Zovar Oy iloov ©0 wAfdog vov AH, HB v nhijde
tév I'O, O@d. xal énel loov éorl ©0 piv AH v6
E, t6 0t 'O t¢ Z, loov Gga ©6 AH 16 E, xal &
AH, I'® 1ois E, Z. dwx v avra 07 iGov éorl 70
HB 16 E, xal v« HB, ©® 4 tolg E, Z* 66a dga éotiv
év 1 AB loo 16 E, todavre xel év volg AB, I'd
i6e volg E,Z* o6amidoiov dgo é6ri 10 AB tob E,
rodovranideia orer xal vo AB, 4 vév E, Z.

‘Eoev dgo 7) 6mocwovy peyédn odmocwvodv peye-
86y leav 1o wAnPog Exacrov Exdevov [edxig moAda-
wAdoLov, 66amAacioy oty Ev tdv usysdodv £vdg, To-
Govramhdoie E6tor xal Ta TEVTM THV WAVTEY' OmWEQ
0L dcikou.

8.

‘Eav moorov dsvrégov (Gdxig 7 woAdamid-

6. molamidaiov P. rov] in ras. V. 7. douiv] peyéfn
fotiw V. ueyédn] om. V. 9. 7] corr, ex téd» m, 1 B.
foa] corr. ex ovoa m, 1 V. 10. 2] &l p. 6] corr.
ex z@y m. 1 B, 11. oy} m. 2 V., AH, HB] Po; IS,
64 BVp, 12. T'8, 94% Po; AH, HB BVp. foo¥] m.
2 V. 14, 76] in ras. p. Emendatio ed. Basil. lin. 13: loa
&oa xal 1@ AH, '@ zoig E, Z et lin. 15: »al 10 04 6 Z,

.



ELEMENTORUM LIBER 'V, 9

Sint quotlibet magnitudines 4B, I'd quotlibet

magnitadinum E, Z nu-

a—2 r——9 4 mero aequalium singu-

lae singularum aeque

multiplices. dico, quoties

multiplex sit 4B magnitudinis E, toties multiplicem
esse 4B 4+ I'4 magnitudjnis E - Z.

nam quoniam 4B magnitudinis E et I'4 magni-
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B
magnitudines magnitudini E aequales, totidem etiam’
in I'd sunt magnitudini Z aequales. diuidator 4B
in magnitudines magnitudini E aequales 4 H, HB et I'4
in magnitudines magnitudini Z aequales I'0, @ 4.
itaque numerus magnitudinnm 4 H, HB numero
magnitudinum I'®, ®4 aequalis erit. et quoniam
AH=EetI'O = Z, erit AH= E et AH 4 I'®
= E + Z. eadem de causa HB=Eet HB 4 @ 4
= E 4 Z. itaque quot sunt in 4B magnitudines ma-
gnitudini E aequales, totidem etiam sunt in 4B 4 I'4
magnitudini E 4 Z aequales. itaque quoties multi-
plex est 4B magnitudinis E, toties multiplex erit
etiam 4B -+ I'4 magnitudinis E + Z.

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet
magnitudinum numero aequalium singulae singularum
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices;
quod erat demonstrandum.

1L
Si prima secundae et tertia quartae aeque multi-

E\—mr/ Z——

foo &oa nal @ HB, © 4 necessaria non est. 21, dome V. 25.
dsvrégoy @ (non F).
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6iov xal tolrov tevdgrov, 3 0% xal méumtov
dsvrégov (odxig moldamAdeiov xal Exvov Té-
Tagrov, xal ovvreddiv mpdrtov xal méumrov
desvtégov lodxig é61aL moddamidaioy xal Tol-
Tov xal ExTov TETHQTOV. 7

Ipditov pag vo AB dsvrégov tov I loaxig éorm
moldamddaiov xal Telrov vd6 AE verdgrov vov Z,
#orw 0% xel wéumvov v6 BH dsvrégov vov I loaxuig
moAdamAdoiov xel Extov 10 E® revdgrov ot Z* Adyw,
01t %ol ovvTedty mporov xal wéumtov t0 AH devré-
gov vov I ledxig Eotar moAdamAdaiov xal tolrov xel
&xtov 160 4O tevdgrov tob Z.

Emel yag lodug dotl moldamideiov ©0 AB zov
I %ol v6o AE vot Z, d6e Gea éotiv v vy AB low
1@ I', tocatra xal év v AE lox v Z. dwx ta
avre 01 xal oo éotly év v$ BH loa 16 I, vosavre
%zl év v E@ loa tg Z- Gow doa éotlv év Oip o
AH o t6 I, rooaive xal &v 6ip 16 40 loo v( Z-
ocamidaioy &ge éoti 160 AH tob I'y rocavramddciov

20 £otar xal 10 A0 1ot Z. xol cvvreddv dgo modTov

25

xal wéumrov 1o AH dsvrdgov vov I’ ledug Eoron
noAdamiaciov xal Telvov xal Extov T0 4O tevdgrovtod Z.

"Eov &ga modtov devrégov lodxig 7 moAdamhdoiov
xel Tolvov vevdgrov, 71 O xel méumvov dsvrégov
Lodxig woddamAd6iov xal Extov TeTdgrov, %al GUvTediv
noarov xel wéumrov dsvrégov ledxig Eovar moAdamid-
oiov xal Tolrov xal Extov vevdgrov' Omeg Ede Oetbar.

6. dzvtépov] corr. ex devregoy V.  13. doziv P.  16. I'}
corr, ex 4 m. 2 F. 17. E®] EBg. 18. 48] corr. ex
AH m. 1 P. Z)corr. ex I'm. 1 P.  19. doziv P.  20.
©6 meézoy P. 21, foree] dotw B, done p.

M matna =in)e.



ELEMENTORUM LIBER V. 11

plices sunt, et quinta secundae sextaque quartae
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque
multiplices erunt. '

nam prima 4B secundae I' et tertia 4E quartae
Z aeque multiplices sint, et quinta BH secundae I"

B H sextaque E@®@ quartae Z
A aeque multiplices sint.
r— dico, etiam primam quin-
p E @ tamque compositas 4 H se-
Z: “ ! ' cundae I' et tertiam sex-

f—

tamque compositas 46
quartae Z aeque multiplices esse. :
nam quoniam 4B magnitudinis I" et d E magni-
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B
magnitudini I" aequales, tot etiam in 4 E sunt magni-
tudini Z aequales. eadem de causa etiam, quot sunt
in tota BH magnitudini I" aequales, tot etiam in
E® sunt magnitudini Z aequales. quare quot sunt
in tota 4 H magnitudini I aequales, totidem etiam
in tota 4@ sunt magnitudini Z aequales. itaque
quoties multiplex est 4 H magnitudinis I', toties multi-
plex erit etiam 4@ magnitudinis Z. itaque etiam
prima et quinta compositae 4H secundae I' aeque
multiplices erunt ac tertia sextaque 4@ quartae Z.
Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque
multiplices sunt, et quinta secundae sextaque quartae
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque.
multiplices erunt; quod erat demonstrandum. '
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y.

’Eav meotov devrégov [odxig 7'1 noldamiea-
giov xal Toitov terdprov, Angdy 0% ladxig
moddamAidoie ToU 1 WPwTov xal TELTov, xal
0 loov 1hv Aqedévrmv Exdregov éxarégov
loaxig E6tar moAdamwAddoior 10 piv 0¥ Osvré-
00v 70 0} vob rerdorov. %

Igirov yag 16 A devrégov vov B ledug éotw
woldamAeoiov xel voirov o I' rerdgrov tov A, xal
Mgl 1dv A, I ledug moddemidowe ¢ EZ, HO"
Adya, Om lodng dotl modAamAdoioy 16 EZ 7ot B xal
0 HO tov 4.

Enel yag lodng éotl moAdamAdoiov vo EZ tov
A xal v6o HO vov I, 6o &oa éotlv év ve EZ lox
16 A, tocaire xel dv 1 HO leo v I diuerjede
10 uiv EZ &lg va vep A peyédn loe va EK, KZ, 1o
0% HO ¢lg ve 1 I’ loa ta HA, A®* ¥graw 07 idov
v0 mAfidog tov EK,KZ ©¢ mijde tév HA, 46,
xol émel loanig forl moAdemAdeiov O A tov B nal
2o I’ tot A4, leéov 0% ©o udv EK v A, vo 0t HA
vy Iy lodnig &pa éotl moldamhdciov to EK tov B
xel 6o HA 7ot 4. & e edta O ledug éovl
noAdanddoiov 160 KZ 1ot B xal ©6 A0 100 4. émel
0%y mirov o6 EK dsvtépov tov B iodng éetl modde-
mwAdoiov xal telrov 10 HA wevdgrov tov A, foru Ok
xel wéumrov 10 KZ dsvrédgov tot B loaxg morda-
wAacioy xel Exrov 10 A@ tevdgrov vov A, xel ovy-

4. 7¢] om. BVp.  10. elljpfmoay p. 11. lodueg éotl

- mollamlddiov] ocamiacioy P, B} in ras F. 14. éarl;)

supra F. loo] m. 2P, 15 xel] SpnelV. 16. 7d]m. 2 V.
elg ta] in ras. m. 2 V. = 20. &¢] (prius) supra m. 2 comp. V.
22. foriv P. 287 109 ] postea add. F.  25. oty P.

*) m,*ﬂl :M-a



ELEMENTORUM LIBER V. 13

I

Si prima secundae et tertia quartae aeque multipli-
ces sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices sumun-
tur, etiam ex aequo') magnitudinum sumptarum altera
secundae altera quartae aeque multiplices erunt sin-
gulae singularum. -
S — Nam prima 4 secundae B

Bl et tertia I' quartae 4 aeque
K 7z sint multiplices, et sumantur
E ! ' magnitudinum 4, I’ aeque
o SE—— multiplices EZ, H®. dico,
At - EZ magnitudinis B et H®
4 magnitudinis 4 aeque multi-
H - r) :
y i plices esse.

nam quoniam EZ magnitudinis 4 et H® magni-
tudinis I" aeque multiplices sunt, quot sunt in EZ
magnitudines magnitudini 4 aequales, totidem etiam
in H® sunt magnitudini I" aequales. diuidatur EZ
in magnitudines magnitudini 4 aequales EK, KZ, et -
H® in magnitudines magnitudini I" aequales H 4,
A46. ‘erit igitur pumerus magnitudinum EK, KZ
numero magnitudinum H 4, 4@ aequalis. et quoniam
A magnitudinis B et I' magnitudinis 4 aeque multi-
plices sunt, et EX — 4, HA = I', erunt EK magni-
tudinis B et H4 magnitudinis 4 aeque multiplices.
eadem de causa KZ magnitudinis B et 4@ magni-
tudinis 4 aeque mulfiplices sunt. iam quoniam pri-
ma EK secundae B et tertia HA quartae 4 aeque

1) Hic non proprie ad definitionem rationis 8¢’ Zleov (17)
respicitur. ;
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te&év dga moarov xal méumrov vo EZ devrégov tov
B leaxig é6vl moidamAdaiov xal telvov xal Exrov 1o
H® zewotov Tov 4.

’Eov doa argmrov devrégov ladxeg 11 nollaaﬂ.ao'tov
xal Toitov Teragrov, Angdij 0t Tov mewrov xal Telrov
loaxtg moAdlamwAdoia, xal O loov tov Angpdéviev
Exaregov Enatégov lodxig Eorar mollamAdoiov To uiv
ToU devrdgov to O vob tevdgrov: Omep E0ee Ocifar.

9’

Eav mpdtov meog devtsgov tdv adtov &gy
Adyov xal toirov medg réragrov, xal ta lodxig
woAdamwidoia ToU T mWPWTOV xal TELTOV WPOS
16 (Odxig moAdamldoia Tod devrégov xal Te-
teg@Tov xad’ Omotovodv moAdamAadiadudoy Tov
avrov Esc Adyov Angpdivre xardllq}.m’j

Hodrov pap 10 A mpog devregov 70 B tov av-
tov éxérm Adyov xal telrov o I' medg tévagrov vo

"4, xal giggpdw tdv pdv A, (6axis moliewdeoie

20

25

ve E, Z, tév 0t B, 4 &Ada, & Frvyev, lodng modla-
widowe ve H,® iéyw, 6t éorlv g 16 E meds o
H, otteg 16 Z mog ©6 O.

Elljpde pap rav uiv E,Z leeng moldawidoie
ta K, 4, tov 0t H, ® &ida, & érvyev, lodug modda-
mldowe T M, N,

[Kal] émel ladug éovl moddamidoiov ©o ulv E

5. o} faum.g moldenddcia tod mewrov xal zeirov V; cfr.

p. 12, 8—4. 8. deifee] morfjoan V.  18. I'] corr. ex BF. 19.

td] ostea add. m. 2 F. L¢]m 2F. 20 dociv] om. V. 21

H éouv V., 23. &ile, @ frvgeyl mg. m. 2 V. &] supra F.
24, N]in ras. m. 1 p.  25. xaf] m. 2 P.  douw P.

517 é‘,z_‘culjg(nam&-ﬁ- nc«nt//.



ELEMENTORUM LIBER V. 15

multiplices sunt, et quinta KZ secundae B sextaque
A® quartae 4 aeque multiplices sunt, etiam prima
quintaque compositae EZ secundae B et tertia sex-
taque compositae H@ quartae 4 aeque multiplices
erunt [prop. II]. )

" Ergo si prima secundae et tfertia quartae aeque
multiplices sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices
sumuntur, etiam ex aequo magnitudinum sumptarum
altera secundae altera quartae aeque multiplices erunt
singulae singularum; quod erat demonstrandum.

IV.

Si prima ad secundam eandem rationem habet
ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque aeque
multiplices ad secundae quartaeque aeque multiplices
qualibet multiplicatione productas eandem rationem
habebunt suo ordine sumptae. '

A— . Sit enim 4 : B =

B I': 4, et sumantur
Er— ———— magnitudinum 4, I’
H—i—— aeque multiplices E,
K i a Z et magnitudinum
M i : i B, 4 aliae quaeuis
I . aeque multiplices H,
d— @®. dico, esse E: H
Z——i— =1Z:0.

{7 J—— sumantur enim
A . ‘. v magnitudinum E, Z
N 1 | 1 aeque multiplices K,

A et magnitudinum H, ® aliae quaeuis aeque mul-
tiplices M, N. iam quoniam E magnitudinis 4, et Z
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t00 4, ©0 0t Z vov I, xel eldynrar 16v E, Z (od-
x1g woddemidowe e K, A, lodxig doa éovl moAdamid-
Giov 70 K w00 A4 nal ©0 4 wov I S o avia
07 loaxig éorl moidamwAdoiov v0 M tov B xal 16 N
tov 4. xal émel doriv g vo 4 meog 6 B, ovrwg
t0 I' mpdg 0 A, xal sldnmeas tév ptv A4, I ladxnig
wodlaxideia o K, A, tov 6 B, 4 &Ade, @ Ervyev,
loaxis moidamddeie ta M, N, &l dga vmespéyer 10 K
toU0 M, vmegéyer xal ©0 A tov N, xal & icov, igov,
xol &l EAarvov, fAarvov. xel dove o wiv K, A tév
E, Z (odxig moAdamdaGie, Te 02 M, N rav H, © &ile,
d &rvyev, lodmg mordamAdoia: Eeriv dpa og 0 E
ngog 0 H, otrag 10 Z mdg 0 O.

Eav &ga mparov- medg Osvrsgov Tov avrov &y
Adyov xal velvov medg vévagrov, xel Ta (oaxig mwoAda-
mAdoLe TOU & Wowrov xel TElrov WEds T LlEaxig
moAdamwidoie Tov dsurégov xel TeTdgrov TOV avTOV
EEeL A0pov xad’ Omoovovy mollamAaciacudy Angdivra
xevaAdnda Omep é0e deifou.

’

&

‘Eev péyedog pepédovg lddxig 9 moAda-
widoiov, Smep dopaipediy dpeipedévrog, xal
70 Aoitmov Tov Aowmov [ddxig E6rat moAlamio-
GLov, 00anideidv 6t 16 GAov ToD 6'101;.“7

1. éy] 6 F; corr. m. rec. 2. mwollamldsioy] molla-
nmlaote V, corr. m. 1, 5. ottew F. 6. uév] om. Bp.
7. &) supra F. 10. Post fiatroy in P repetontur: xal

dmel dmegéyst o K 109 M xel 1o A 1ot N xel &l losov loow
xal el flattov flarrov. dovww P, A]ecorrm. 2 F. 12
&] supra m. 2 P 16. te mparov] Tetderov ¢ (non F).
17. %wed’ dmorovody mollanlaciucuoy tov adrov £Ee Adyov Bp;
cfr. p. 14 lin. 14—15.  19. d&ias] corr. ex woujoar V. Deinde add.
Theon: #nel ovw 8dely®, Gte, ol Dmegéyer o K vod M, vmegéyes

1\"/ /rna"’hz:—""[“‘z}'



ELEMENTORUM LIBER V. 17

magnitudinis I' aeque multiplices sunt, et sumptae
sunt magnitudinum E, Z aeque multiplices K, A4, erit
K magnitudinis 4 et 4 magnitudinis I" aeque multiplex
[prop. III]. eadem de causa M magnitudinis B et N
magnitudinis 4 aeque multiplex est.. et quoniam est
A:B=1I:4d, et sumptae sunt magnitudinum 4, I’
aeque multiplices K, 4 et magnitudinum B, 4 aliae
quaeuis aeque multiplices M, N, si K magnitudinem
M superat, etiam 4 magnitudinem N superat, et si
aequalis, aequalis est, et si minor, minor [def. 5].

K, 4 magnitudinum E, Z aeque multiplices sunt, M, N
autem magnitudinum H, @ aliae quaeuis aeque multi-
plices. itaque E: H=Z:@ [def. 5].

Ergo si prima ad secundam eandem rationem
habet ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque
aeque multiplices ad secundae quartaeque aeque multi-
plices qualibet multiplicatione productas eandem ratio-
nem habebunt suo ordine sumptae; quod erat demon-
strandum.

_ : V.

Si magnitudo magnitudinis aeque multiplex est
atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque
multiplex erit ac tota totius.

nal 1:o 4 0% N, nal & loov ooy, nai &l flarcov é'lauov,
dijlov St xal el vmegéyer vo M tov K SSomeoéyer wal 1o N tov
A, nal sl fooy l’cov, sul &l é’lunov é’lattov, xal dix zovro
Zovar xal mg w H noog to E, ofrag to O meog v Z. Hoowmx

o,
- K.

éx 7 vovtov gavegdy, e éav téooeu peyédy dvdloyoy 7

mxl dvamalw avdloyov feraw (FBV; primum &rzc om. ;
oftw Pro ovtws F; semper flacooy V; in p non exstant nisi
ultima inde a uopwya), idem in P. mg. m. rec. (om. priore
ér); om, P m. 1, Campanus, cfr. ad prop. VIL 24. 0]
corr. ex oo m, 1 F. 70 Glov] supra p.

Euclides, edd. Heiberg et Menge, II. 2
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Méyedog yag 10 AB peyédovs tov I'd lodxng
iotw mollamideiov, Omsp apapedtv 16 AE apoige-
dévrog rov I'Z° Aéyw, O1e xal Aowwdv ©6 EB Aouwov
100 Z A lodxig E6rew moAlamAdoiov, 66aniacioy oty
0dov 10 AB Giov Tov I'4.

‘Ocanmidoiov pdg é6te 10 AE wov I'Z, vodav-
ranideiov peyovérm xel 10 EB rov I'H.

Kol émel lgawig éotl mollamieciov 1o AE tov
I'Z xal vo EB vo0 HI', lodwig édea éoti moAdamid-
610v 160 AE 100 I'Z xal v0 AB vo0 HZ. xeirow 0%
todxig mollamidaiov 10 AE vov I'Z xol 16 AB tov
I'4d. ledng doe €61l moAdamwicoiov 16 AB Exardgov
tav HZ, "4 lgov &po v60 HZ vg I'd. nowov doy-
gnodw 10 I'Z" Aowmdv doa t6o HI Aoung e ZA
loov dotiv. =xol émel lodxig fotl mollamAdoiov TO
AE ©ov I'Z xai 0 EB vov HI, leov 0% v0 HI 6
AZ, lodug &pa fovl moddamideiov to AE vov I'Z
xal 10 EB vov Zd. lodxig 8t vmoxervar moddamwid-
6wov t0 AE tob I'Z xel ©& AB 1o I'd" lodnig &gu
éotl moAdamidoiov 160 EB vov Zd xal vo AB rov
4. x«l Aoundv éga ©6 EB Aowmwov tov Z A lodxig
dorar moddamdadiov, O6amAdeiov détwv Glov to AB
odov vov I'4.

‘Eov dgo uéyedog usyédovg lGduig 7 moAdamidaioy,
Omep dgeugedly dpagedévros, xal o Aomov tov
Aouwov leaxig E6ton moddamAdoiov, bcamAdoiov dote
xel 6 GAov ToD Odov' Omep £0ec deifou.

4. Z4) 42 Bp; Zd, seq. ras. 1 litt. et Z in ras. V; EZ

in ras. F. dotiv) dote v6 F. 6. éore] Zomv Glov, deleto
6lov V. 8. xal émel — 9 : HI'] om. p; mg. m. 2 B. 9.

EB) Binras. F. HI'lcorr.m.1ex THV;T'H B; I'H F.
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Sit enim magnitudo 4B magnitudinis I'4 aeque

4 E 2 multiplex atque ablata 4 E
‘ r ' z T " ablatae I'Z. dico, etiam reli-
H .\ 4 quam EB reliquae Z 4 aeque

multiplicem esse ac totam 4B totius I'4.

nam quoties multiplex est 4 E magnitudinis I'Z,
toties multiplex fiat EB magnitudinis I'H. et quo-
niam 4 E magnitudinis I'Z et EB magnitudinis HI"
aeque multiplex est, etiam 4 E magnitudinis I'Z et 4 B
magnitudinis HZ aeque multiplex erit [prop. I]. et
posuimus 4 E magnitudinis I'Z et 4 B magnitudinis
I'4 aeque multiplices. itaque .4 B utriusque HZ, I'4
aeque multiplex est. quare HZ = I'4. subtrahatur,
quae communis est, I'Z. itaque HI' = Z 4. et quo-
niam 4 E magnitudinis I'Z et EB magnitudinis HI"
aeque multiplex est, e¢ HI'— A4Z, erit 4E magni-
tudinis I'Z et EB magnitudinis Z 4 aeque multiplex.
supposuimus autem, esse 4 E magnitudinis I'Z et 4B
magnitudinis I" 4 aeque multiplicem. itaque EB magni-
tudinis Z4 et 4B magnitudinis I'4 aeque multiplex
est. itaque etiam reliqua EB reliquae Z 4 aeque mul-
tiplex est ac tota 4B totius I'4.

Ergo si magnitudo magnitudinis aeque multiplex
est atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque
multiplex erit ac tota totius; quod erat demon-
strandum. :

doriv P.  10. 4B] Bin ras. F. HZ] inras. BFV. 12,
fotty P F. 14. Z4) P, Fm. 1; 4Z BVp, Fm. 2. 15.
éotiv] P; comp. p; ot BFV. mollamlaciov 9. 16. HI]
(prius) seq. ras. 1 litt., H in ras. V. 17. 42)1Z24 P. 20,
élc)m’v P. 24) ¢, AZ F. 26. fouv P.

2*
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’

S.

Ecv 0vo upeyédn 0vo peyedav lodxig 7
woidemlacia, xal dpaigedévra Tive ThY avTaY
ledxuig 7] woddamAddoie, kel Ta Aotna Tolg @vtoig

5 jro. l6a é6tiv 1 lodxig avrav nollaulédw.ﬁ
dYbo yop peyédn ve AB,I'd dvo psysddv tav
E, Z loduig éote moAdamiddie, xal cpaigedévre Ta
AH, I'® vav atrov 1év E, Z l6axis 6o mollamle-
o’ Adym, 6t nel Aowwe: to HB, ® A4 voig E, Z #ros
10 loa éotlv 4 ledmg avrdv moldemideie.

"Eorw pag mooregov 10 HB tep E loov' Adym,
ot xel 0 @4 v Z lsov Zoviv.

Kstodw yoep v Z loov vo I'K. émel loaxig
éoti moddamideiov 160 AH vov E xai ©o I'O vov Z,

15 {gov 0% to piv HB 16 E, 10 0t KI' wp Z, ledxug
doe éoti moAdamhdoiov 10 AB tov E xuai 0 KO
100 Z. (6dxig 0t vUmonairar moldamldoiov o AB
100 E xal 1o I'd vov Z° ledxig dpe éori molle-
whdoiov 70 K@ 100 Z xal v0 I'd vov Z. Zmel

20 ovv éxdregov tav KO, ' toi Z lodug éovl modde-
mwhdowov, lgov doo fotl 10 K@ td I'd. xowov
agnetede ©o I'O° lowwov dox ©0 KI' lowng 1 @4
loov dotlv. adda v Z ve KI' édovv igov xel 7o
04 dge tp Z loov doviv. move & 0 HB 16 E

25 lgov dotiv, xal o @A loov Eovou 1 Z.

‘Ouolwg O dclfouev, Ovi, xGv morlemidoiov 7

2. ’Ecivl' seq. ras. 3 litt. F. 6. 7jror] sustulit resarcinatio
in F. 7. formcay p. 8. zaiv] (alt.) 70 V, sed corr. 9. za
loma e F, HB] in ras. F. 11. HB] in ras. m. 2 V.

12. ©4] 40 P. "6 Z) om. P; post looy add. m. 2.  deul

BYV. 13. ] corr. ex té m. 1 p. I'K] corr. ex KI'" m.
2P xaldmel V. 14. dotiv PF. 15, KM rxv. 16.

7 (4"7,,);; [fhn-—na. a= ml~nd: Z—j.
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VL

Si duae magnitudines duarum magnitudinum aeque
multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitudines
earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae iisdem
aut aequales sunt aut aeque earum multiplices.

Nam duae magnitudines 4B, I'4 duarum magni-
tudinum E, Z aeque sint multiplices, et ablatae magni-
tudines 4H,I'® earundem E,Z aeque multiplices
sint. dico, reliquas HB, ® 4 aut aequales esse E, Z
aut aeque earum multiplices.

nam prius sit HB = E. dico, esse etiam @4 = Z.
4 H o ponatur enim FK = Z. quoniam 4 H
E:—:T " magnitudinis E et I' ® magnitudinis Z

r e aeque multiplex est, et HB = E,
Kpimr—4  KI'=Z, erit 4B magnitudinis E et

Zim K® magnitudinis Z aeque multiplex
[prop. II]. et supposuimus, esse 4B magnitudinis
E et I'4 magnitudinis Z aeque mulfiplicem. itaque
K@ magnitudinis Z et I'd magnitudinis Z aeque
multiplex est. iam ‘quoniam utraque magnitudo K@,
I' 4 magnitudinis Z aeque multiplex est, erit K@ = I" 4.
subtrahatur, quae communis est, F'®. itaque KI'=864.
sed Z=KI. quareetiam ® 4=Z. itaque si HB=E,
erit etiam @4 = Z,

gimiliter demonstrabimus, si HB magnitudinis E

doriy P. 18, ©6] ot V, corr. m. 1; om. @ (non F).
dottv P. 23to]Pm1leBp,rum2Fm2
Vin ras, m. 2. Z) KT' V. m]PmlleB,to
Pm2Fm2erasm2 Kr)zv. ]Bthp
24, 941] 460 F.  16] 6 Bp. l’cov doztv] PB; doriv
foov FVp. gP ére Theon Be Vp). 25. aatw] -
in ras. P; 4ot/ BV; comp. p.  xel 70 O 4 ooy forou mg P.
OA]correxGAm2P ©inras, m 2V; 46
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0 HB rov E, rodevramddeiov &oron xel 1o O A4
Tov Z.
'Eav doa Vo uepédn dvo peysddy lodxuig 1 moAla-
mA€Ge, xal dpauigedévre Twa THY avtdv (Gdug 1)
5 moAdemddoie, xal e Aoime Toig avroly fro lda ety
7 ledug adrdv modlemldoia’ Omep éder dsibou.

t.
Ta loa medg 10 avrd Tov avrov &y& A6-
yov xal 16 adrd medg ta loa. %)
10 ’Eorw oo pepédn vo A, B, &ldo 8¢ w, 0 Ervyew,
péyedog ©o I Afyw, Ot éxdregov tov A, B mpog ©o
I wov avtov &e Adyov, xel 1o I’ meds éxdrsgov
tov A4, B.
Ellpdeo yeg vov uiv A, B lodug mollamidoie
15 ta 4, E, vov 0% I" &dio, 0 érvyev, moldamldciov To Z.
’Emel ovv ledxig dovl molddamideiov to A tov A
xel 760 E vov B, loov 0% v0 A v B, loov doe xal
© 4 g E. &iko 04, 6 &vyev, vo Z. El dga
Umegéyer 16 A tov Z, vmegéyel xal 0 E 100 Z, xal
20 ¢ leov, loov, xol & EAatrov, &Aarvov. xal ot To
utv 4, E tov A, B l6axig moddamhioie, o0 0t Z tov
I" &a4o, 0 &vvyev, woldamidoiov’ Eotw dgo g 1o A
7eds 76 I, oUtwg 70 B meog 7o I
Aéye [04), Ove xel 76 E mpog éxdregov tov A, B
25 Tov avrov &yer Adpov.

6. xal ve] ta in ras. P.  devdv] corr. ex fgrar p.  10.

6] supra m. 2 F. {&rvge Vp. 14. pév] PF; om. BVp.
15. 6] supra m. 2 F. &wye Vp. 16. zd] 1o m. 2 P
to5] corr. ex t6 P. 18. 8] m. 2 F. Zrwge Vp, et seq.
ras. 1 litt. F. 20. xal] comp. F, dein add. el 9. tda] e

_.—_-03. - Q= 13:C
_*) A(_;B.DDFZC:A’ c,./‘éf
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multiplex sit, aeque multiplicem esse @4 magni-
tudinis Z,

Ergo si duae magnitudines duarum magnitudinum
aeque multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitu-
dines earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae
iisdem aut aequales sunt aut aeque earum multi-
plices; quod erat demonstrandum.

VIL
Aequalia ad idem eandem habent rationem et
idem ad aequalia.
Sint aequales magnitudines 4, B et alia quae-

Ad—1 d————————— uis magnitudo I dico,
B— E————+—— utramque magnitudi-
r [ Zy | | | nem A, B ad I" eandem

rationem habere, et I ad utramque 4, B.

sumantur enim magnitudinum A4, B aeque multi- °
plices 4, E, et magnitudinis I" alia quaeuis multi-
plex Z. jam quoniam A magnitudinis 4 et E magni-
tudinis B aeque multiplex est, et 4 = B, erit etiam
4 =E. et alia quaeuis magnitudo est Z. itaque si
4 magnitudirem Z superat, etiam E magnitudinem Z
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor
minor. et magnitudinum 4, B aeque multiplices sunt
d, E, et Z magnitudinis I" alia quaeuis est multi-
plex. erit igitur

A:I'= B: I [def 5].

dico, etiam E ad utramque magnitudinem 4, B

eandem rationem habere.

corr. p. 21. Z] EZF. 22. 6] om. F; add. m. 2 euan,
frvge Vp. Zotiy] bis P. 24. 07] om. P.
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Tov pap avrév xaradxsvacdévrov Opolwg Osi-
Eopsv, Ot loov deti v0 4 v E° dAdo 0F 11 vo Z°
&l doe vmegéyer ©O Z o A, vmegéyss nel tot E, xal
&l loov, loov, xal & fAarrov, EAarvov. xal domt TO
pdv Z vot I' moddemidoiov, va 8 A, E vév 4, B
GAde, & Evvyev, ladwig moldamAdoia: E6Twv e g T0
I" mpdg 70 A, otreg 7o I' meds o B.

Ta loa dga mpdg 16 avrd TOV avrév &x& Adpyov
xel 70 alTd wEdg 16 loa. ‘
Iogiopa.

’Ex 07 tovrov gavegov, Ot dov uspédy twve dvd-
Aopov 7, xal dvdmediy dvdioyoy Eevar. Smep Eder dsita.

’

7.

Tév avidov peyeddyv to peifov mpog 10
avrd pelfove Adpov Exer dmeg vo Elarrov.
xal 6 avro mPog r0 FAarvov peifove Adyov
éyeL fimeg mpog To peitow. _

"Eotwm dvice peyédn ta AB, I, xal é6re psifov
10 AB, &Ado 04, 0 Fruysv, 10 A° Aéyw, Ove vo AB
mpog 10 A peifove Adyov Eye fimeg vo I mpog o A,
xel 6 4 meos to I' peifove Adyov Eyev fimsp mpog
10 AB.

'Emsl yag ueifdv fove 10 AB vov I, xelédw v
I' isay t6 BE' 16 07 f\adoov tédv AE, EB molia-

VIIL. Hero def. 125, 6. Schol. in Pappum III p. 1175, 21.

1. bpolwg 0 P. 3. xat] (prius) ©0 Z xal P; nal v6 Z F.

4, #iaccoy flaccoy V. xoel gm] xal oty P; dor 84 F.

6. dlla @] . Zrvyev] #1- supra g. 7. ovtwg)] corr.

ex ovro m. 2 F. 9. ta {6a] va loa 67- 9.  10. mégropa — 12
fotae] P; om. Theon (BFVp); cfr. ad prop. IV.

AsB.>.4:C >B:C),

v . [c:ﬂ >C:A).
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nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus,
esse 4 — E. et alia quaeuis magnitudo ést Z. itaque
si Z magnitudinem 4 superat, etiam magnitudinem
E superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor
minor. et Z magnitudinis I' multiplex est, et 4, £
magnitudinum 4, B aliae quaeuis aeque multiplices.
quare I': 4 = I": B [def. 5].

Ergo aequalia ad idem eandem habent rationem
et idem ad aequalia.

Corollarium.
Hine manifestum est, si magnitudines proportio-
nales sint, easdem e contrario proportionales esse.!) —
quod erat demonstrandum.

VIIIL

Ex inaequalibus magnitudinibus gaior ad idem
maiorem rationem habet quam minor; et idem ad
minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem.

Sint inaequales magnitudines 4B, I', et maior sit
AB, alia autem quaeuis magnitudo sit 4. dico, esse
AB:A>T:detd4:T'> A4: AB.

Nam quoniam 4B > I', ponatur BE = I, itaque
minor magnitudinum A E, EB multiplicata aliquando

1) Quinet A: I'—B:Tet T': A= I': B. ceterum hoc efsfeadd
corollarium recte hic collocatur in P; nam si post prop. IV . /4’
fuisset, ubi Theon id posuit, alteram partem demonstrationis 1/

X. 22, 24 sq. supervacuam futuram fuisse, acute obseruauit
ugustus II p. 331. om. Campanus. ’

18. psifov] o psifov P. 19. 4B} P, Fm. 1, V m. 1;
ABtov 'Bp, Fm. 2, Vm. 2. &wys Vp. 20. 76 4] (prius)
=0 in spatio 4 litt. 9. 23. 4B] B inras. p. t®) w6 @
(non F). 24. 7d] (prius) T ¢ (non F),
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nAadiatopsvoy Eotar mor: tov A usifov. é0tm woo-
regov 16 AE Farrov tov EB, xal memodlawiacidodm
70 AE, xal foto avrov moAlamddciov to ZH uetfov
ov 100 A, xel 66anideiéy éoti 10 ZH tov AE, tocav-
tanideiov yeyovére xal 1o piv HO tov EB o 0%
K ot I'" el eldjpd@ tob 4 dumwdaciov pdv 16 A,
roundddiov 0 10 M, xal &Efg évi mAeiov, fwg @v 16
AapBavipsvov modlamwiaeiov utv pévnrar tov A, mpw-
tog 0! peifov rov K. elijepdo, xel éfotw to N
reTgamidoioy udv tov A, mpwrwg 0% peifov vov K.

‘Emel ovv 6 K toi N mowrmg dotly Elarrov, ©o
K &g 1o M obx dorv Edarrov. xel éwel lodwug
éotrl mollamideiov 10 ZH vov AE xal vo HO rov
EB, ledug doe Zotl moddamideiov 10 ZH ot AE
%l 70 ZO 1ov AB. lodxig 0¢ Z6ti moldemAdeiov
©0 ZH tov {E xei v0 K tob I lodwug G otl
moldawdagiov ©0 ZO® tob AB xal 0 K tov I. 12
Z®, K &ga tov AB, I’ iodmg 61l moldamideie.
wadw, émel loawmg éotl moddamAdoiov ©o HO® vov
EB xal ©0 K vov I, loov 8¢ ©0 EB ¢ I', leov
doa xal 10 HO té K. o 0t K ot M ovx éorwv
Earrov: o008 dga 0 HO tvov M Hevvév donw.
peitov 6t ©6 ZH tod A° Giov dga 10 ZO ovvau-
potépav tav A, M ueitév fovv. drde cvvappdregw
1@ 4, M t$g N Zorww loa, émesdimeg vo M rov A

1. uots] mg. F. 3. 4E] P; AE fag ov 70 'yevopemw
peifoy yéynrar tov 4 Theon (BFV i in F o9 corr. ex &»;
7woy,svov V, F m. 2). 5. 10 0£] nal ©d Bp. 6. o] (alt.)

oy m (non P), 76 F, corr, m. 2. 7. mleiov] Vm. 1; mlelovg
BFpz, V m, 2. av] o P. 13. H®) & H Bp et FV in
ras. m, 2. tov] postea insert. F. 14, Ante ZH ras. 1

litt. F. 15.Z0) Zinras. m. 2V, AB]A4inras.m. 2V,
19. deviv F.  20. EB] ABF. 4] (alt.) corr. ex zé m. 2 P,
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maior erit magnitudine 4 [def. 4]. sit prius 4E<<EB,

E et multiplicetur 4 E, et sit mul-

4 1B tiplex eius Z H maior magnitu-
Pl dine 4, et quoties multiplex est
P S @ ZH magnitudinis 4E, toties
Ki— multiplex fiat H® magnitudinis
P E B et K magnitudinis I', et su-
matur 4 =2 4, M= 34, et
At . < qs
M deinceps multiplices per upbum
Nt crescentes, donec sumpta mag-

nitudo multiplex fiat magnitu-
dinis 4 et prima maior magnitudine K. sumatur, et
sit N, quadruplex magnitudinis 4 et prima maior
magnitudine K. .

iam quoniam K magnitudine N prima minor est,
K magnitudine M minor non est. et quoniam ZH
magnitudinis 4 E et H® magnitudinis EB aeque multi-
plex est, erit ZH magnitudinis 4E et ZO® magni-
tudinis 4B aeque multiplex [prop. I}. uverum ZH
magnitudinis 4 E et K magnitudinis I" aeque multiplex
est. itaque Z® magnitudinis 4B et K magnitudinis
I' aeque multiplex est. quare Z®, K magnitadinum
AB, I'" aeque multiplices sunt. rursus quoniam H®
magnitudinis EB et K magnitudinis I" aeque multiplex
est, e¢ EB = I, erit etiam HO® = K. uerum K
magnitudine M minor non est. itaque ne H@® qui-
dem magnitudine M minor est. sed ZH > 4. ergo
20 >4+ M. sed 4+ M= N, quoniam M=3 4

22. 098¢ comp. ‘;) d6re PVp. 23. 7d] (prius) om. V.
26. N] in ras. foa §o‘n'v¥'
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roumAacidy éotwv, evvauporsgn 0% ta M, 4 tov A
dove rergamidoia, Fore 0 xal 10 N rob A terga-
mAdoiov® evvauporege &ga ta M, 4 v¢p N ida Zotiv.
adde to ZO tov M, d psltov éerwv 10 2O dou

5 To0 N vUmegéyee 10 0t K tov N ovy Umegéyer. xui
éore to pdv 26, K vov AB, I' leaxig moldlamAaeic,
70 02 N 100 4 &iko, 0 &rvyev, moddamideiov' 1o
AB dge meog 16 A psifove Adyov Egev fmeg vo I
7%@og 0 4.

10 Afyo 01, Svs xal 10 4 mgog o I' pelfove Adyov
&ye fimeg ©0 4 medg To AB.

Tov ypag airdy xasaoxcvaddévrov Opoing Osi-
Eouev, 0me 70 pdv N rod K vmsoéyer, 16 08 N tov
ZO ovy vmegéye. xul €6t ©o uiv N rov A moAda-

16 mAdoiov, ta 8 ZO, K tav AB, ' &dde, & Evyev,
locuig moAdamAaoie” v0 A dpe medg 10 I' melfova
Adyov Eyer Timeg 10 A meog toO AB.
A& 87 160 AE vov EB psitov forw. 1o O
farrov 160 EB moidamdaeiafousvov Eovar mor: Tov
20 4 psitov. memoAdamiacidedm, xal éf6rew o HO
woddamideioy uiv tov EB, ueltov 0% tov A4° xal
oaanidedy éove 10 HO ot EB, rtodavramideiov
yeyovéro xel vo ulv ZH vovo AE, vo 6t K vov I
ouoleg 07 dsltousv, 6ve ve ZO, K tdv AB, I' l6ang
25 dotl moddamwidoia: xal eldijpdw ouolwg To N moAda-
mAdooy ulv tov A, mgarwg 0% peitov vov ZH*

1. fous] B, comp. p; om. F; dens PV. 9¢] om. Fg;
m. rec. B. M, 4l 4, MP. 2. 7] corr. ex tov m. 1 V,

8. dory loa FV. 4. tav] 0 K V., M, 4] 4,MP.
éot BY. 26] ZE g. 7. ftvge o (non F) Vp, 8. a”oa%

m. 2 F. 12. &7 deltousy P. 13. pév] m. 2 F. 14, ovy
corr.ex odx m. 2P. 15 zd]td Fp. 26, K] litt. ®, K in
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et M4+ d=44et N=44; itaque M+ 4= N.
sed ZO> M+ 4. itaque Z® magnitudinem IV superat.
K autem magnitudinem N non superat. et Z@, K
magnitudinum 4 B, I" aeque multiplices sunt, N autem
magnitudinis 4 alia quaeuis multiplex. itaque 4B
:d4>T: 4 [def. 7). '

dico igitur, esse etiam 4 :I' > 4: 4AB. nam
lisdem comparatis similiter demonstrabimus, N magni-
tudinem K superare, Z&® autem magnitudinem non
superare. et N magnitudinis 4 multiplex est, Z&, K
autem magnitudinum 4B, I'" aliae quaeuis aeque mul-
tiplices. itaque A :I'> 4: AB [def. 7].

E iam uero sit 4 E > EB. ita-
Al————IB que minor magnitudo E B multi-
r—i .H A plicata aliquando magnitudine
Z 1 —1~—10 4 maior erit [def. 4]. multipli-
Ki—1— cetur, et sit H® magnitudinis
p J p— EB multiplex et magnitudine
Ai—i—i 4 maijor. et quoties multiplex
Mi————1— est H® magnitudinis E B, toties
Nl multiplex fiat ZH magnitudinis

AE et K magnitudinis I'. iam similiter demonstrabimus,
Z 0, K magnitudinum 4 B, I" aeque multiplices esse. et
similiter sumatur N magnitudinis 4 multiplex et
prima maior magnitudine ZH. quare rursus ZH

ras. m. 2 V. &) m, 2 F 18. zov EB peifov forw] P;
ueifor form tob EB BVp; zod EBm. 1F, seq, psifoy form
ot EB ¢. 0 Oy lattov 0 EB] mollamic o. 20.
aauouanlmmaﬁm] post mz- ras. 2 litt. F. 23, pav] @ in
spatio plurium litt. 6] in ras m. 1 p. 24. @] 6 @
(non F).
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wore madw vo ZH vov M ovx dovw EAadoov. uei-
tov 0t 70 HO® rov 4° OAov dea 10 ZO rav 4, M,
rovréori tov N, Omegéyer. 76 0t K 1ot N ovy vmegéyer,
émednjmep xal ©0 ZH pcitov ov tov HO, roviéen
tov K, ot N ovy vmepéyer. xel ooavreg xava-
xodovBotvreg Tolg émdve meguivousy Ty dmddekiy.

Tov doa avicov usyedav o peifov meds To avrod
pelova Adyov Eyeu fimep 1o EAavrov' xel 1o avro
neog 10 EAavtov uelfova Adyov Eye fimep medg TO
peifoyv: Omsg £der Oeifa.

9.

Ta medg T6 avrd Tov avTov fyovia Acyov
loa airtfiorg Z67lv' xal mEos & TO avTo TOV
adtov Exer Abpov, xeive loa d61iv.™

‘Exéro pap éndvegov tiv A, B mgog to I' tov
avTov Adyov: Adym, 8t loov forl 16 A 6 B.

El yag w1, odx &v éndregov tov A, B mgog to I
T0v avrov siye Adyov: Egew 0 loov Gpe éorl vo A
o B.

‘Exéro 0y maiw o I' moog éxavegov tav A, B
70V alrdév Adpov: Afyw, v igov dotl to A T B.

E¢! pog wi, ovx &v 16 I' mpog éxdregov tév A, B
Tov avrov &lye Adyov: &ya 0¢° Igov dpa fotl o A
193 B.

Ta &po mgdg 6 avrd vov adrov Eyovra Adyov
l6a dAljAois Zotiv: wal medg & TO avTo TOV avTOV
Eyer Aoyov, éxeiva lda éaviv: Gmep £0e detken.

1. ovx dotwv flacoov] un Elacoov sivar P, flazvoy Fp.

2. tov] ot Bp. 3. tovtréory P, ovy vmepéye] vmeeé-
181 ovdapds V. 4. éweitdrjmse — bH:vmegéyer] mg m. 1 F.

*) (:C= @:c)>(A=8),

(c:A’C’@’M“@'
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magnitudine M minor non est. et HO® > 4. itaque
ZO0 > 4 + M, h. e. ZO > N. K autem magni-
tudinem N non superat, quoniam ZH, quae maior
est magnitudine H®, h. e. maior magnitudine K,
magnitudinem N non superat. et eodem modo
superiora sequentes demonstrationem conficimus. -

Ergo ex inaequalibus magnitudinibus maior ad
idem maiorem rationem habet quam minor; et idem
ad minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem;
quod erat demonstrandum.

IX.

Quae ad idem eandem habent rationem, inter se
aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet rationem,
ea aequalia sunt.

4 B Sitenim 4:’'=B:I. dico,

r— esse 4 =B,

nam si minus, non esset 4 : I = B : I" [prop. VIII].
at est. itaque 4 = B.

iam rursus sit ': 4 = I': B. dico, esse 4 = B,

nam si minus, non esset I': 4 = I'" : B [prop. VIII].
at est. itaque A = B, '

Ergo quae ad idem eandem habent rationem,
inter se aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet
rationem, ea aequalia sunt; quod erat demonstrandum.

4. 6v]) corr. ex dvm. 2 P. 5. 7od] (prius) P; 76 BFVp.
xaraxokovdoivreg] bis P; corr. m. 2 6. dmédefiv] post
dmo- spatium 1 litt,, in quo m. 2 inser. de F. 8. 7o #larzor
— 9: 7imee] mg. m. 1 P. 13. dotiv]) F; comp. p; éozi PBYV,
@] evan. F. 14 xdxsive V. 17. pi}] peitov o. 18.
elye| in ras. Py, elyey B. e fyp 9. 23. elye] in ras. P;
Eyee B; Fxp F. dotiv F.  26." d6tlv] comp. Fp; deri PBV.

27. ndnsive V. .
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4

.

Tov xog 10 avrd Adyov €yovrmv vo mel-
fova Adyov égov éxsivo peifdv é6Tiv: mpdg O
0% 16 adro pellove Adyov £y, éxelvo EAazrTov
éotew.

Exéto pag 10 A mgog 16 I' upslfove Adyov ijmeo
70 B mpog ©6 I' Aéyw, 6tu peitov éere ©d A vob B.

Ei yeo i, #rov laov éotl 0 A 19 B 7 Elao-
Gov. lgov pdv odv obx édom vo A ¢ B éxdrsgov
yag &v tov A, B meog vo I' vov avrdv eiye Adyov.
ovx &ye. 04° ovx dpa loov fovl vo A v B. evdd
py Eacedy éor. 160 A voi B 16 A yap dv meds
1o I' éAdaoove Adyov &lyev fimsp 16 B mpds o I
ovx &yee 04 ovx doa Elagodv dot vo A tov B.
0slydn Ot 0v0E leov: ueifov &pa éotl to A vov B.

Exéro 07 mdédw 1o I' mpdg ©0 B uelfove Adpov
fimep ©o0 I' mpég ©d0 A° Aéyw, O EAacodyv ot 1o
B zov A.

Ei pag mij, firor leov éorlv 4 peifov. isov uiv
ovv obx éot. ©0 B rp A ©d I pag dv medg éndre-
oov tiv A, B tov advov elye Adyov. ovx &ya O
ovx &pe ldov éori ©o A v B. ov0t uny peitév
éove 70 B o A° ©o I yag dv medg ©6 B éhdacove
Adyov slyev fimep mdg 1O A. ovx EyE 04 ovx oo

25 petfov Zove v0 B rov 4. £0ely®n 04, 8vi 0vdt lsov:

Elarvov doe éoti 10 B tov A.
Tév &pa mpog T6 avTd Adyov ydvrev to welfove

2. 76 tov pelfova V. 3. éonw] P, comp. p; oz BFV.

7. t0 A psiféy éors Bp. 76] zov V, sed corr. T07]
corr. ex t6 V. Bl in ras. m. 2 P. 8. éotl] @, oy F.
1) tov P.  Flazror F. 9. o3v] PV; om. BFp. Zozv B.

#) (#:0>73:¢) =(4>8),

et £:0) = (A< B
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X.

Eorum, quae ad idem rationem habent, quod
maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod
idem maiorem habet rationem, id minus est.

Al i B 1 SitenimA4:I'> B: I dico,
N esse 4> B. '
pam si minus, aut 4 =B, aut 4 < B. uerum

non est 4 = B; tum enim esset 4: =B : I

[prop. VII]. at non est. quare non est 4 = B.

neque uero 4 < B; tum enim esset 4 : T < B:I"

[prop. VIII]. at non est. quare non est 4 < B.

sed demonstratum est, idem ne aequale quidem esse.

itaque 4> B.
sit rursus I': B> I': 4. dico, esse B < 4.
nam si minus, aut B = 4 aut B > 4. uerum

non est B = 4; tum enim esset ': 4 =I: B

[prop. VII]. at non est. itaque non est 4 — B.

neque uero B> 4; tum enim esset M': B<I': 4

[prop. VIII]. at non est. quare non est B> 4. sed

demonstratum est, idem ne aequale quidem esse.

itagque B < 4.

Ergo eorum, quae ad idem rationem habent, quod

10. st%é’zu B; F, corr. m. 2. 12, flarroy F. 13, zov
élacoove V; fldrrova F. elye Adyow P. 14. flerrov F.
fou] m. 2 F. 15, 8% 8z V. Post B repetuntur in F:
40elyBn 8k 0¥t ldov' psifov &ou 1o A zob B. 17. flarzoy
F. 20. 4] in ras. m. 1 B. ydg)] insuper comp. add. m.
2 V; dea B. 21, elye] o; elyey PB; Eyec F. 22, £ut€]
dottv P; comp. F addito 4ozl . 6] T V.. 6] 6

23. dotwy P. 6] (prius) 7ov V, corr. m. 1, éidrrove F.
26. 098" @ (non F), -¢ in ras, m. 1 B.- 26. flarrov] ¢, seq.
ov m. 1; #accov P. 27. 6] (alt.) om. g. pelloval @,

seq. oy m. 1, eras.
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 3
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Adyov Eyov ueifdv domiv' el mog O TO wvrd pelfove
Acoyov Eye, éxeivo EAavtdv devwv: Gmep &8s dsitau.

.
Ol ©¢ adre Adye of adrol xal diddfloig

b eloly of m’;to{.,*j .

"Ectweay peo g utv 10 A medg 16 B, otreg
v0 I' medg ©0 A4, og 8% vo I mgog 16 A, ovreg o
E moog ©6 Z° Afyw, Ot éotiv &g 70 A medg to B,
otrag 10 E mpog 1o Z.

10 Elljpde yep téov A,T, E ldxig moldemAdore
tae H,0,K, téov 0t B, 4, Z &ida, & Ervyev, lodxig
moriamidoie v A, M, N.

Kol émel doviv og 10 A mpdg 10 B, ovreg o
I mgog ©0 4, xal elinmroe tov udv A, T lodug

16 woAdarxicoie va H, ®, tov 0t B, 4 dide, o Ervye,
leanig mordamidoie ve A, M, & doa vmepéyer o
H ot A, Umeéyer nel ©0 @ vov M, xal & [oov
dovlv, loov, xal &l éAAsimer, éAAelmer. madw, émel
éotwv &g 10 I' mpog 10 A, obrwg ©o E medg 76 Z,

20 xal siAnnzer tov Iy E (6exg mworlamddoe 1o O, K,
tov 0t A, Z &lda, & Ervygev, (odmg moldamAdoie
roe M, N, & &pa Umepéyee v0 O tod M, vmegéye
xal v60 K vov N, xal & loov, loov, xal & Elarrvov,
flarrov. alde & Vmegelys TO @ tov M, vmsgelys

25 xal vo H tod A, xel & lsov, i6ov, nel & fAarvov,

1. éorw%B comE % éore PFV, 2. fleccoy PBVp.
4, J.oym] m. 1; ldyoe Bp, Pm. 2, ¢, Vm. 2,
.8 ottw P. 11 d Z) Z, 4 F. &) e corr. F. 12. -zu]

te H, ©, K 1a P, corr. m. 1. 14, pév] m. 2FV. I'] in

ras. m. 2 P. 15. H] in ras. m. 1 p. 4] om. @. B, 4]

H, 4 ¢ (non F). &ile loduig mollamldoa @ Frvge V. &]

*_/ (‘:}_;_c_.“// ,.( a/-(//.::é l-l//
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maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod
idem maiorem habet rationem, id minus est; quod
erat demonstrandum.
XL
Quae eidem rationi aequales sunt rationes, etiam
inter se aequales sunt.
Sit enim 4: B=TI:detI': 4= E:Z. dico,

A—y I— Er—i esse 4: B=E:Z.
B—i dr—i Z sumantur enim
Hi I 1 O ! | K—+— magnitudinum A,
A f—1 M——t—+—— N 1 I', Eaeque multi-

plices H, ®, K et magmtudmum B A4, Z aliae quaeuis
aeque multiplices 4, M, N.

et quoniam A : B = I": 4, et sumptae sunt magni-
tudinum A, I" aeque multiplices H, @ et magnitudinum
B, 4 aliae quaenis aeque multiplices 4, M, si H
magnitudinem 4 superat, etiam ® magnitudinem M
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor,
minor [def. 5]. rursus quoniam I': 4 =E:Z, et
sumptae sunt magnitudinum I', E aeque multiplices
@, K et magnitudinum 4, Z aliae quaeuis aeque multi-
plices M, N, si ® magnitudinem M superat, etiam K
magnitudinem N superat, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor [def. 5]. sed si @ magnitudinem
M superabat, etiam H magnitudinem 4 superabat?),

1) Imperfectum recte se habet; refertur enim ad ea, quae
jam lin. 16 sq. dicta sunt; cfr. p. 50, 13,

m 2F. 17 Hlinrasm. 2 V.  20. vy uév P. K@g
21. 4] K, 4 F, sed corr. & m 2F 22. ro¥] m. 2
24. dida el — 25: Elarroy (alt)] mg. m. 2 FV (all) 24.
vnequzs Ve uzev corr. ex vmze 760 m. 1 P; dmwepézer BF Vp.
oneosize| p; vmweeeiyey PB; dmegéyer FV
3%
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EAavrov dove xal & vmepéys ©0 H tov A, Umepéye
xal ©0 K vov N, xal & loov, loov, nei & Elatrov,
Barvov. xal éovs ve udv H, K teov A, E ledug
noAdenidoia, ta 0t A, N tdv B, Z &Ada, & &vyev,
lodxig moAdemddare: Eoriv dgo og 10 A mog 0 B,
ottwg ©0 E meds vo Z.

0! &pa ©6 avrg Adye of avrol xel alijiows eloly
of avrol* Bmeg &de deifa.

of’.
’E&v 7 Omocaotv weyéPn avdioyov, Eotar
g tv Tdv fNyovpivey mweos v tav ixoudvev,
0UTwg Gmavra TA Nyovpsve WEOg AmavIE TG
indusvat

"Eevacay omodxovv usyédy dvdéioyov ta A, B, I,
4, E, Z, og 16 A mpog ©o B, otraeg 16 I medg 6 A,
xal 0 E modg 10 Z* Adyw, 8vu dotly dg 10 A meog
t6 B, otrwg ta A, T, E meds te B, 4, Z.

Et).ﬁqp&m yap tév udv A, T, E ledxg mordamie-
o v« H,0,K, tov 0¢ B, d4,Z &ide, & §tvxsv,
lodxig moAdamwAdoie va A, M, N.

Kol énel ovwv og v6 A mpdg ©d B, olrwg to
I mdg v0 4, nal ©6 E mpds ©0 Z, xal &idnmrew
tov udv A, I'y E l6dug moldamddee re H, 8, K
oy 02 B, 4,Z é&Ada, @ Frvyev, lodug modawidaie
t¢ A, M, N, & dga vmegéyse 16 H tot A, vmepéys:
xel ©0 © ot M, xel vo K 106 N, xal & loov, lgov,

XII. Eutocius in Archim, IIT p. 136, 25.

2. flasooy, flacoov V. 4. Z)AP. &) supraF. 7. 2éym
P; 16yoc BFVp. 16. 4otfv] om. F. 17. z¢) 6 F. <«

@Izl-‘;" see ).:. (ﬂ’“ = ‘.“«‘ ’“’.»'.:Qf‘"

Y
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et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor.
quare, si H magnitudinem 4 superat, etiam K mag-
nitudinem N superat, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor. et H, K magnitudinum A, E
aeque maultiplices sunt, et 4, N magnitudinum B, Z
aliae quaeuis aeque multiplices; eritigitar 4 : B=E: Z
[def. 5].

Ergo quae eidem rationi aequales sunt rationes,
etiam inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum.

XII.

Si quotlibet magnitudines proportionales sunt, erit
ut una praecedentium ad unam sequentium, ita omnes
praecedentes ad omnes sequentes.

Sint quotlibet magnitudines proportionales A, B
I'yd4,E, Z,ita ut sit 4 :B=TI:4=E:Z. dico, esse
A:B=A-+4+ I+ E:B+ 44 Z

sumantur enim magnitudinum 4, I, E aeque multi-

Al 1 I 1 E;
Br—1 A +——i Z+—i
H———m—m——1 Ar—-i,
O T {
Ki——— Ni———i

plices H, 6, K et magnitudinum B, 4, Z aliae guaeuis
aeque multiplices A, M, N. et quoniam est 4: B
=TI:4=E:Z, et sumptae sunt magnitndinum 4, I
E aeque multiplices H, @, K et magnitudinum B, 4, Z
aliae quaeuis aeque multiplices 4, M, N, si H magni-
tudinem A superat, etiam @ magnitudinem M superat

76 F, sed corr, ostea msert F. 19.¢]m 2F. 23,
pév] om, Bp. 24, af 256. H] in ras. F.
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xel & Elavvov, Elavvov. dBove xal & vmepéyer TO
H vov A, vmepéyer xal vee H,®, K tov A4, M, N,
xel & laov, lae, nel &f Elevvov, Elarvove. xei Zove
70 wiv H xal v« H,0, K 700 4 xal tov A, T, E
lodxig moAdanddowe, énadijmep éov 7 Omoseoty ueyédn
omosavoiy ueysdav ooy vo wAiPog Exacrov éxdorov
l6dxnig moAdamAdoiov, 66amideidy oty Bv tov psys-
Bdv évdg, rocavramidoie Eotar xel ta Wivve THV
wdvrov. 0wk ta adta 0y xel vo A wal ve A, M, N
700 B xal tov B, 4, Z [ledxg Zovl mollemideia:
éovwv &g g td A meds O B, otrwg v& A, I, E
mwedg 1@ B, 4, Z.

Eov &ga §) émocaotw ueyédn dvdioyov, Eovou
as &v todv fyovudveoy medg &v tdv émopdvev, otrwg
Gnavre T nyovpsve medg Gmavie te Emdueva’ Gmeg
e Oetbou. ,

. .

‘Eav moodrov mpdg devtegov tov avtdv &iy
Adyov xal toivov m@os Téraprov, tolrov 0%
npog téraprov pelfove Adyov Eyn 7 méumzov
wedg Extov, nal wodTov WPdg devregov psifova
Adyov Ekeu 9 méumrov meog Extov. ¥

ITgitov pag 0 A medg dsvregov 10° B 1oV avrov
dyfre Aopov xel rolrov to I' medg réragrov 16 4,
toirov 0% v0 I' medg téragrov 70 A pelfova Adyov
érfve 1 méumrov 1o E medg Exvov 10 Z. Adyw, o
xel modrov vd A mpdg dsvrsgov vé B pelfova Adyov
& timep méumrov ©0 E mpog Exvov 1o Z.

1. flegoov #laccov V. 2. za] 6 P. tav] tov P,

8. loa] lsov PBp. flaccov flaccov P; flarrov flosrov Bp.

5. éav] &v P. 6. lowv] looy BY. 7. mollaxldaix V.
10. zov B] litt. B e corr. F.  éorf] Zorou p. 11, 7d] 76

midmcid) ~le:d> e-‘/} o (act 72:/},
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et K magnitudinem N, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor [def. 5]. quare, si H magni-
tudinem 4 superat, etiam H + @ 4 K magnitudines
A+ M+ N superant, et si aequalis, aequales sunt, et si
minor, minores. iam H magnitudinis /et H{- @ 4- K
magnitudinum 4 - I' 4+ E aeque multiplices sunt,
quoniam si datae sunt quotuis magnitudines quotuis
magnitudinum numero aequalium singulae singularum
aeque multiplices, quoties multiplex est una magni-
tudo unius, toties etiam ommnes omnium erunt multi-
plices {prop. I]. eadem de causa etiam 4 magnitudinis
B et 4 4+ M + N magnitudinum B + 4 - Z aeque
multipliees sunt. - itaque
) A:B=A+ T+ E: B+ 44 Z [def. 5].
Ergo si quotlibet magnitudines proportionales
sunt, erit ut una praecedentium ad unam sequentium,
ita omnes praecedentes ad omnes sequentes; quod
erat demonstrandum.
X111
Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem

rationem habet, tertia autem ad quartam maiorem ra-
tionem habet quam quinta ad sextam, etiam prima
ad secundam maiorem rationem habebit quam quinta

ad sextam. .
Ar— I " M I i Hi
Bl— di— Ni———p—t Ki

SitenimA:B=TI:detI': 4> E: Z dlco,esse
etiam 4: B> E: Z.
FV. 12. ] 7o F. 15, dmevra) (alt) mdvra P. 20.
7] P; finge B Vp 22. 7] P; nme BFV 23 pdv ydo

P. zov BF. 26 %] P,Fm. 1; finee BVp, 28. $Eec]
free P, dfimee 10 E meos 10 Z P.
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'Emel yop fove mwe tév ulv I, E ledng molda-
mAdowx, tév 0% 4, Z &Ada, & Evvyev, loang moAde-
mAeowx, xal 1o wiv vov I' moAdamAdewov tov Tov A
moAdaniaclov Vmeéys, t0 0% tov E modlamideiov
100 10d Z molhamdaclov ovy Umepéys, &Aijpdw,
xal Eoro vov pdv I, E lodug mollaxiaoia ta H, O,
v 0t d,Z Flda, & EFrvyev, l6dwmg moddaxAdeie
te K, A, dore v0 piv H vov K vmepéyswv, 10 6t @
Tov A py Umepépav: wal odemAdciov uév deve v
H vov I, vodavramiaciov fotm xol ©¢ M tov A,
dcamhdcioy - 0t o K tov 4, vosaviamiaeiov #6te
xal 7o N vov B. :

Kal énel éotwv g ©o A mpos 16 B, otrwg to I
ngog 10 A, xel eldnmres tov udv A, I’ lodxig moAda-
nidowe ta M, H, tov 0t B, 4 &Ahe, & &vysv, lod-
g morhamddoie ta N, K, & dpo vmepéyss 0 M
100 N, Umepéyee xal ©0 H vov K, xal & lgov, loov,
xel & Elarvov, #arrov. Umepéys 0% vo H tov K*
OmegéysL dpa xal 6 M tov N. 0 0% @ tov A ovy
Dmegéyse: xal dove ta putv M, @ tov A, E ledug
wollemhdoe, ta 68 N, 4 vév B, Z &ie, & Ervgey,
ledng moldamiddia vo dou A medg 16 B uelfova
Adyov &ge fimso to E modg vo Z.

Eoav &go moorov medg Oevsegov tov avtov &g

1, Post ye¢e add. Theon: t6 I' mgog 6 4 peifova 1dyow
ZyeL fimep 10 E meos 16 Z (BFVp); om. P. 2 zaw 8t 4, Z
— mollamldoia] mg. m. 1 F. 8. 1] corr. ex ¢ m. 1 V.

703] (alt.) postea insert. m. 2 F. 7. &] supra F. 8.
Ante “tmseéyery ras. 2 litt. V. 9. pij] Py ov prj F; ody
BVp. 15. d] supra m. 2 F.  20. 7d] corr. ex 70 m. 1V,

4] in ras. P.  21. ra 8¢ — 22: wollamidoie] om. F, 22,
76 oo A meog o B] in ras. m. 2 F, seq. uestig, 12 litt,

24, fya V.
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nam quoniam sunt quaedam’) magnitudinum I', E
aeque maultiplices, magnitudi-

Er———-1 . -
7 ( num autem 4, Z aliae quaeuis
0 i ' aeque multiplices, et multiplex
A . : : magnitudinis I" multiplicem

magnitudinis 4 superat, mul-
tiplex autem magnitudinis £ multiplicem magnitudinis
Z non superat [def. 7], sumantur, et sint magnitudinum
I', E aeque multiplices H, ®, magnitudinum autem 4, Z
aliae quaeunis aeque multiplices K, 4, ita ut H magnitu-
dinem K superet, ® autem magnitudinem .4 non superet.
et quoties multiplex est H magnitudinis I, toties
multiplex sit M magnitudinis 4, quoties autem multi-
plex est K magnitudinis 4, toties multiplex sit N
magnitudinis B. et quoniam est 4: B=1TI":4, et
sumptae sunt magnitudinum 4, I' aeque multiplices
M, H, magnitudinum autem B, 4 aliae quaeuis aeque
multiplices N, K, si M magnitudinem N superat,
etiam H magnitudinem K superat, et si aequalis,
aequalis est, et si minor, minor [def. 5]. uerum H
magnitudinem K superat; quare etiam M magnitu-
dinem N superat. @ autem magnitudinem 4 non
superat. et M, ® magnitudinum A4, E aeque multi- .
plices sunt, N, 4 autem magnitudinum B, Z aliae
quaeuis aeque multiplices.?) itaque
A:B>E:Z
Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar-
tam eandem rationem habet, tertia autem ad quar-
1) pév et 8¢ lin. 1—2 inusitate quidem posita sunt,

neque tamen ita, ut ferri nequeant.
2) Cfr. lin. 6—8 cum lin. 9 sq.
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Adyov xal tplrov meodg tévagrov, Telrov 0 m:eog
révaprov uslfova Adyov &yn 7 méumrov meog Exvov,
xal mporov medg Odsvrsgov uelfove Adyov &t 4
néumrov medg Exvov' dmee &0 delkar.

5 ',

Eav moorov meog 0svrepov tov avtov &y
Adyov xal roilrov mpog téraprov, 10 0% WP~
Tov Tod telrov psifov 7, xal té devregov tov
terdgrov peifov &6rar, xdv ldov, icov, #dv

10 élazTov, édaTrov. ¥

ITodvey pap ©d ‘A meodg devregov ©o6 B tov ad-
tov égfrm Adyov xal telvov o I mpds téraprov 7o
4, usitov 8% éotw 10 A4 vov I léyw, 01t xel 1o B
toU A ueitov éoniv.

16 ’Emel yop 10 A tov I' peiféy éovwv, dAdo 04, o
Srvyev, (uéyedog] ©o B, ©0 A doa meds 6 B pslfova
Adyov &ysu ymep o I' meds 10 B. g 0% v A moog
76 B, ottwg 10 I’ mpdg 16 4° xal 16 I’ &pa mdg
10 4 peltova Adyov &yer fimeg 7o I' mpdg 70 'B.

20 wedg 0 O} 70 avrd uelfova Adyov Eye, éxsivo Fiao-
ooy Zovv: EAadoov dga to A ot B* dovs psifdv
dotr ©0 B tov 4.

‘Opolwg 0y dsitopev, Svi xdv loov 9 vo A vé T,
loov forar xal ©o B v6 A, xdv ecoov 7 t0 A

25 rov I, 8lacoov Z6rai xal 10 B rov A.

Eav dga medtov mpdg Osvrepov tov avrdv &y
Adyov xal toltov mgog téragrov, 16 0 medrov Tov
Tolrov usifov 1), xal 1o devregov Tob Tevdorov welfov
dovor, xdv loov, iGov, xdv Elarvov, &lavrov' 8mee

30 &0 detar. >
7 (atﬁ:c-‘d) n a %C . D Z- éd.
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tam maiorem rationem habet quam quinta ad sextam,
etiam prima ad secundam maiorem rationem habebit
quam quinta ad sextam; quod erat demonstrandum.

XIV.

Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem
rationem habet, prima autem tertia maior est, etiam
secunda quarta maior erit, et si aequalis, aequalis erit,
et si minor, minor.
A D | Sit enim A4 : B=TI:4d,et
Bi I a——  A>T. dico, esse etiam B> 4.

nam quoniam est A4 > I, et alia quaeuis magni-
tudo est B, erit 4: B> I': B [prop. VIII]. uerum
A:B=TI:4. quare etiam I': 4> T : B. sed ad
quod idem maiorem rationem habet, id minus est
[prop. X]. itaque B > 4.

similiter demonstrabimus, si 4 =TI, esse etiam
B =4, et si 4 <T, esse etiam B < 4.

Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar-.
tam eandem rationem habet, prima autem tertia
maior est, etiam secunda quarta maior erit, et si
aequalis, aequalis erit, et si minor, minor; quod erat
demonstrandum.

2. 76 téragroy B, ¥yee Vo. -fimee Vo. 3. fimse Vo

9. xév] ual dv V. xdv] xel dv Vo 13. 4] 4 o.

16, peifdy éote 70 A tov ' P. 6] corr. ex 708 V. zov

corr. ex 70 V. 16. #rvge Vp. uéyeBog) om. P. 20. ¢
m, 2P, Hoarrov F. 21, flarrov F. 23.9]supram.1F. 24,
x&v] wel, supra scr. édv m. 2 V. florroy F. 25, Flaz-
tov F. xefj om. V. 26. wedzov] -tov inras. m. 2 V. 29,
flaooov Elodooy p. . :
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e’
Ta puépn vols woavrwg moAlamdacioig Tov
avTov Egec Adyov Anepdévra xardiinie.
"E6tw yap lodxig moAdamwAdoiov 1o AB vod I xel
to AE tot Z* Adyw, Su lovlv dg o I' mpds v Z,
obtwg 10 AB mgog ©0 AE.
'Ensl yoag (ledxig o1l moAdamideiov vdo AB tov
I’ xal ©v0 AE vov Z, 66a fge éoviv v vgp AB pe-
yédn loa té I', todavra xal év 19 AE loa ¢ Z.
dipgijode o pdv AB &lg ta v¢ I ioa ta 4H, HO,
@B, ©6 0 AE &lg 10 t6 Z low vo AK,KA, AE
Zovaw 07 loov v miijdog tdv AH, HO, OB 16 miij-
dev 1ov 4K, KA, AE. xel énel loa Zotl v AH,
H®, ®B dAlsjhog, éote 0% xel ta AK, KA, AE
{6 dddqhoig, E6tiv dga wg 16O AH mgog 10 AK,
ottwg 70 HO mpdg 160 KA, xal 6 @B mpog ©6 AE.
forou dpe ol dg Bv tdv fyovudveov mpds v row
émopévav, olrmg Gmavte. e fyovueva meds Emavra

‘ta émducvar ot doa og 10 AH meds 10 AK,

obtwg 10 AB meds v0 AE. leov 6% ©0 udv AH
v I', ©6 0t 4K ©§ Z- ietw dpa dg ©o I' mpog
10 Z ottwg ©0 AB mgog v6 AE. '

Ta &pe uéen vois wowvrwg moldamiaciolg Tov
avrov &g Adyov Angdévta xardiinde Omep Eds
detkar. '

XV. Pappus V p. 338, 4.

b doriv]m. 2 F. 7. doetv F. 8. peyé@er V. 11.
el ta 7 Z] in ras. m. 2 V. Z;‘ seq. ras. 8 litt. V; Z
peyéidn Bp. 12. #B] ®Ep (non F), BO B. 13. KA
HA V. loa aldnlog V. éotiv B. 14. didzioig] om.

Q;nga:n‘-
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XV.

Partes et similiter multiplices eandem rationem
habent suo ordine sumptae.

Sit enim 4B magnitudinis I" et 4 E magnitudinis
Z aeque multiplex. dico, esse I': Z = 4B : 4E.

nam quoniam 4B magnitudinis I" et 4 E magni-

H 6 tudinis Z aeque multiplex est,
Al———B I'—t quot sunt in 4B magnitudines
magnitudini I'" aequales, tot
etiam in 4E sunt magnitudini
Z aequales. diuidatur 4B in partes magnitudini I’
aequales, 4H, H®, @B, et 4E in partes magnitudini
Z aequales, 4K, KA, AE. erit igitur numerus mag-
nitudinum 4 H, HG, ®B numero magnitudinum 4K,
KA, AE aequalis. et quoniam A H — HO = @B
et 4K = KA = AE, erit AH: AK=HOG: K4
= OB : AE [prop. VII]. quare etiam ut una prae-
cedentium ad unam sequentium, ita omnes praece-
dentes ad omnes sequentes [prop. XII]. itaque A4H
: 4K = AB : 4E. uverum AH =T, 4K = Z,
itaque

K 4
d—1——E Z1—

I':Z=A4B: 4E. )
Ergo partes et similiter multiplices eandem ratio-
nem habent suo ordine sumptae; quod erat demon-
strandum.

doriv B, 8% nal Ta) 04 seq. lacuna o. 16. ©B] BO TF.

AE] post ras. 2 litt, P. 21. zd] corr. ex @ m. 1 p.
4K] 4 in ras. m, 2 P. Z] corr. ex K m, 2 F. 24,
8ter BFVp.
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14

118

Eav vécoaga wepédn dvdloyov 1, xal éval-
Act avadoyov éoTal

"Eorw téedapa ueyi¥ny avdloyov tva A, B, I, 4,
&g 70 A meog ©o6 B, ovrag t0 I' meog 160 4° Aéyw,
Ote xol fvaddak [avddoyov] Eerow, g TO A medg TO
T, oUrag ©0 B mpog ©0 4.

Ellqgpfe pip tév ptv A, B ledxig moldemdacie
e E, Z, tiov 0t I, 4 &Ada, & Frvyev, l6dng morda-
wAaoie e H, ©.

Kol émel loang dorl moAlamideiov ©o E voi A
xal 70 Z tov B, ta 0% pden 7ol woavrwmg moldemAe-
6lotg tov avtov Eysr Adyov, dotw Goa g 1O A mdg
16 B, ottwg ©0 E mpog ©0 Z. wg 0 v0 A medg 1o
B, ottag ©6 I' mpog ©0 A° xel og doa vo I' modg
6 4, otrwg ©0 E meog ©0 Z. wmoAw, énel vd H, ®
rav Iy, 4 lodng éotl moddamidoin, é6tiv dga @g 1o
I’ mgog ©0 4, ovrwg ©0 H meog ©¢ @. ag 6t ©o0 I
mpdg 10 A, [obrwg] 6 E meog 10 Z* xal &g &oe o
E mgdg ©0 Z, otreg vo0 H mgog ©0 O. éov 8% véo-
ouge peyidn dvdioyov 9, To 0F medrov tod Telrov
uetfov 77, xal ©6 dsvtegoy Tov Tevdgrov peifov ioras,
xdv lgov, igov, xdv &Aartov, Elarrov. & doa vmeg-
éxe 10 E vov H, vmepéyer xal ©0 Z vov O, xal &
loov, ioov, xal & Elavtov, EAartov. xal foTe to uiv
E, Z vov A, B (odxig mordamwhdoie, o 0t H, @ tév

6. dvdloyos] om. P. forar] domy P. tog (alt.) om. F.
8. yde] jsupra F. 9. &) supra F. 11. Z¢z{} om, Bp
nollanlamov] -ov in ras. P. 18. loyov] P; loyov lntp-

#évie natdiinla Theon (BF Vp), 15, ovtmg] supra p; om. B.
16. Z] corr. ex 5§ m.2 V. H, ] 6, H Bp. 17. modde-

.)7 (¢= zac;{/.?(a:c :l-’d}.
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XVI. .

Si quattuor magnitudines proportionales sunt, etiam
permutando proportionales erunt.

Sint quattuor magnitudines proportionales A, B, I,
4, ita ut sit 4:B=1T":4.

A— T— ! !
B—i dim - dico, etiam permutando esse
E—— | H— . =A:F=B:A.' o
Z Qi sumantur enim magnitudi-

num 4, B aeque multiplices
E, Z, magnitudinum autem I, 4 aliae quaeuis aeque
multiplices H, .
et quoniam E magnitudinis 4 et Z magnitudinis
B aeque multiplex est, partes autem et similiter mul-
tiplices eandem rationem habent suo ordine sumptae
[prop. XV], erit 4:B=E:Z. nwerum 4: B=1I": 4.
quare etiam I': 4 = E: Z ([prop. XI]. rursus
quoniam H, ® magnitudinum I', 4 aeque multi-
plices sunt, erit I': 4 = H: @ [prop. XV]. uerum
I''4=E:LZ. itaque etiam E:Z = H:® [prop. XI].
si autem quattuor magnitudines proportionales sunﬁ
et prima maior est tertia, etiam secunda maior erit
quarta, et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor
[prop. XIV]. itaque si E magnitudinem H superaf, etiam
Z magnitudinem @ superat, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor. et E, Z magnitudinum 4, B

mldaie] seq. ta 8t péen rols ddavrog wollemlaslotg Tov od-
oy &ga Aoyov AngBévia matddinle Bp. 18, I'] in ras.
m. 1p  og 8é]all’ dg F. 19, ofrwg] om. P. " 20. 76]
(alt.) e corr. V. 28. flaccoy, Fladgcoy V. 24. O] geq. ras.
1 litt. V.  xol 2f] wév Theon (BFVp).  25. xal &] xév
Theon (BFVp). Zeuv F. 26. ta 0 — p. 48, 1: molia-
nldoia] mg. m. rec. p,
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T, 4 dihe, @ &vyev, lodng moldamAdowe: Eoriy oo
og 10 A mgog ©0 I, o¥rwg 10 B medg 76 4.

Eav dga técemga ueyidn dvddoyov 1), xal éval-
Aot avdloyov Eovar: Omep F0er Ocitbar.

5 of.
‘Eav cvyxelusve psyédn dvdioyov 7, xal
diarge®évra avaloyov fatal.
"Eoto ovpxsipsva uepédn dvdloyov ta AB, BE,
4, 4Z, g 10 AB ®gog ©6 BE, otrag t0 I'd mpdg
10 20 AZ* Aéyw, Ot xal Oiogedévra avalopov ¥oral,
og 76 AE mgog 10 EB, ovreg 10 I'Z medg v0 AZ.
Elinpde pap tdv uiv' AE, EB, I'Z, Z A4 lodxig
woldamidaie 1o« HO®, ®K, AM, MN, tov 0¢ EB,
Z A4 éAde, @ Ervyev, lodug moldamideie ta K5, NII.
156 Kol 2nmel lodnig Zotrl mollamideiov to HEO tov
AE xol ©0 OK tov EB, ldug dge fovl moAdamha-
6wov 10 HO 100 AE nal to HK vov AB. (ledug
0¢ dove moAdamidoiov 16 HO 100 AE xal 10 AM
Pov I'Z lodug dpe éotl moldamdasiov 1o HK voi
20 AB xal v0 AM zvov I'Z. mahwv, émel (odug dorl
wolAawiasiov 10 AM tov I'Z xel ©6 MN 7ot Z 4,
lodnig doa éotl moAdamideiov ©0 AM vov I'Z xal
10 AN vob I'd. ledmg 0% v mordamideiov 1o AM
t00,I'Z %ol v6 HK vov AB: lodmg &po Z6tl moA-
26 Aamddeiov v0 HK vot AB xal 16 AN ot I'd. ta
HK, AN éoa tév AB, I'd lodug dorl moldamidoia.

1. &) supra m. 2 F. 11. EB] BE Bp, et V e corr.
70 dZ} v6 Z4 F, V m. 2; 4Z P. 12. EB] supra m.
2 F. 17. HK] Hin ras. m. 1 V. AB] A e corr.m. 2 V.

18. AM] in ras. m. 2 V, 19, I'Z} I" in ras. m. 2 V.

*j (a,z, : l=c+a/:4/).=’.gt-' ¢ ¢:‘{/:
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aeque multiplices sunt, et H, @ magnitudinum I, 4
aliae quaeuis aeque multiplices; itaque 4: "= B: 4.

Ergo si quattuor magnitudines proportionales sunt,
etiam permutando proportionales erunt; quod erat de-

monstrandum.
XVII.

Si compositae magnitudines proportionales sunt,
etiam dirimendo proportionales erunt.

Sint compositae magnitudines proportionales 4 B,
BE, I'd, 4Z, ita ut sit AB: BE=TIA4d:4Z. dico,
etiam dirimendo esse AE: EB=TZ:4Z.

sumantur enim magnitudinum AE, EB, I'Z, Z A4
aeque multiplices H®, @K, A M, MN et magnitudi-
num EB, Z 4 aliae quaeuis aeque multiplices K5 NII
et quoniam H® magnitudinis 4E et ®K magnitudi-
‘nis EB aeque multiplex est, erit H® magnitudinis
AE et HK magnitudinis 4B aeque multiplex [prop.I].
uerum H® magnitudinis 4 E et 4 M magnitudinis I'Z
aeque multiplex est. itaque HK magnitudinis 4B et
AM wmagnitudinis I'Z aeque multiplex est. rursus
quoniam 4 M magnitudinis I'Z et MN magnitudinis
Z A4 aeque multiplex est, erit 4M magnitudinis I'Z
et AN magnitudinis I'4 aeque multiplex [prop. IJ.
erat autem 4 M magnitudinis I'Z et HK magnitudi-
nis 4B aeque multiplex. itaque HK magnitudinis
AB et AN magnitudinis I'4 aeque multiplex est.

&eo] in ras. m. 2 V. HK] K in ras. m. 2 V; AMP.
20, AB] Binrasm. 2 V; TZP, AM) HK P, IZ]
AB P. mdlw émel — 21: 1ot I'Z] mg. m. rec. B; om. p.
21. Z4] 42 BVp. 28. AN] AH V e corr, m. 2. 24,
1ov] (prius) bis p, AB] eras. p.
Euclidos, edd. Heiberg et Menge. II. 4
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nddw, nel lodug éotl moldamdaclov to @K tov EB
xal 6 MN vov Zd, &t 0% xel to K5 tot EB
lodxig moAdamAdaiov xal ©0 NII vov Z A, xal cvv-
19ty 0 OF vov EB (lodxic forl mollemideiov xal
10 MII vov ZA. Kal énel éotwv dg 10 AB meds 6
BE, ottwg ©o I'd mpdg 16 AZ, xal slinmror tév piv
AB, I'4 (6axig moAdamdacie v HK, AN, rov 8k
EB, ZA4 lodxig molhamidoie v @OF, MII, & é&oa
vrepéyse ©o0 HK tov OF, vmepéyer xal vo AN zov
MII, »al & loov, loov, xal & EAarvov, EAarrov. Umeg-
egére 07 0 HK vov OF, xal xowot dopaigedévrog
100 @K ovmegéyse dpa xal o HO vov KFE. alla
&l vmepelye v6 HK 100 OF, vmegelye nal 10 AN 1od
MIT' dmegéyee dga xal v6o AN tov MII, xal xowod
apuipedévrog To6 MN vmegéyet xal 10 AM vov NII
dove &l vmegéyel 1o HO tov K5, tmepéyer nal 1o AM
ro0 NII. bpolwg 0 delbousv, i xdv loov 7 o HO
ve K5, loov fovar xal ©0 AM ©¢ NII, xév Elarrov,
atrov. xal dove vo plv HO, AM rov AE, I'Z
ledaig moAdamhdoipe, va 0¢ K5, NII tov EB, Z4

. GAAa, & Ervyev, lodxig moldamieoie: ot doa og TO

AE mdg ©0 EB, otrwg 10 I'Z mpog ©6 Z 4.
'Eav e cvpxslusve usyédn dvdioyov 1, xal -
ocdévra dvddoyov ovar: Omeg £0st detkou.

1. %eetv FV. 8. ZA] ZB F. 4. ©d] &ea zd Bp; &ea
add. m. 2 F. 6. 4Z]Z4BVp. 7. AN]ecorr. m. 2V,
8. 2Z4] 4Z P. Seq. in Bp: ¢lla & frugey; idem V m. 2,
et F in ras. m. 2 (om &), sed omisso lecxeg (fuit in mg. m.

2, sed euan,).  10. flacooy, flacdov p.  12. ¢ild] di1’ FV,
18. vmegeiye] PVp; vmeqeiyey B; vmegéyer e corr. F. 7o
HK tot ©5F vrmeeeize] mg. m. 1 P. vmeeiye] p; i:neqsi’zsv

PB; vmeeéyes FV. AN]) AH in ras. m. 1 p.  16. vmweoéyes]
-éyee in ras, P, KZE] in ras. V. 18, Zoror] om. F.
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itaque HK, AN magnitudinum 4B, I'4 aeque multi-
plices sunt. rursus quoniam ® K magnitudinis EB et
MN magnitudinis Z4 aeque multiplex est, et K5
magnitudinis EB aeque multiplex est ac NII magni-
tudinis Z 4, etiam componendo @5 magnitudinis EB
aeque multiplex est ac MI1 magnitudinis Z 4 [prop. II].
et quoniam est AB: BE=I'4: AZ, et sumptae sunt
magnitudinum 4B, I'4 aeque multiplices HK, AN,
et magnitudinum EB, Z4 aeque multiplices @5, MII,
si HK magnitudinem @®J superat, etiam 4N magni-
tudinem MII superat, et si aequalis, aequalis est, et
si minor, minor [def. 5]. itaque HK magnitudinem
®F superet, et ablata, quae communis est, @K,
etiam H® magnitudinem KX superat. uerum si HK
magnitudinem @5 superabat, etiam 4N magnitudinem
MIT superabat [lin. 8 sq.]. ergo etiam 4N magni-
tudinem MI1 superat, et ablata, quae communis
est, MN, etiam AM magnitudinem NII superat.
quare si H® magnitudinem K5 superat, etiam 4M
magnitudinem NIT superat. similiter demonstrabimus,
si HO® = K, esse etiam AM==NII, et si HO < K,
esse etiam AM < NII. et HO, AM magnitudinum
AE, I'Z aeque multiplices sunt, K5, NIT autem magni-
tudinum E B, Z 4 aliae quaenis aeque multiplices. itaque
AE:EB =TZ:Z4 [def. 5].

Ergo si compositae magnitudines proportionales
sunt, etiam dirimendo proportionales erunt; quod erat
demonstrandum. :

flacoov, flacsov Bp. 19, AE, I'Z] T'Z, AE Bp et F eraso
I 2. K5]KZ¢ 21 & supram. 2 F, 22 4] Z
in ras. Vi 4Z Bp.  23. 7] #ovee V, supra scr. m. 2 7.

4*
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’

ey’

'Eev Ounequévae peyédy avdioyov 3, zal
cvvredévra avdioyoy é’drm;z?

"Eotw dumonuéva uspédn avddoyov_ta AE, EB,
T'Z, 24, g 16 AE meds 76 EB, ovtwg 10 I'Z mgds
10 ZA4° Adyw, Ot xnal 6vvtedévre dvdloyov Eova,
g 70 AB meds ©0 BE, otramg v0 I'd mgdg v6 Z 4.

El yop w1 éomiv @g 10 AB mpog ©6 BE, ovramg
70 I'd mpdg 70 AZ, ¥otar g ©v0 AB mpég 10 BE,
ottwg 0 I'd fjror modg élacedy v tov AZ 1 medg
uetfov.

"Eorw mgdregov modg EAaccov 10 AH. wnal émel
dotv og 10 AB medg 160 BE, obrwg 1o I'd meds o
AH, evpxslueve peyédy dvadoydv éotwv: @ore xol
duoipedévra avdioyov forar. Eonw aga g 16 AE
neog ©0 EB, ottwg ©0 I'H medg ©0 HA. vmineirar
0t xal wg 0 AE meds 70 EB, otrwg 10 I'Z moog
0 Zd. nel &g &pa v6o I'H mpog 10 HA, ovtas o
I'Z mgog 16 ZA. pcifov 0% 10 mpdrov o I'H tod
rolrov tot I'Z peilov &pa xel 1o devrsgov 1o HA
100 tevdgrov 1ov Zd. dAde xel Elarvov: Omep éotly
advvarov:: ovx &ga fotlv g ©0 AB mgdg 70 BE,
ovtwg 70 I'd mgog éAaceov tov ZA. Spolwg Oy Osl-
Eouev, otL 000t mpog meifov: medg edrd dpe.

4. AE] 4 PBFV. 5. I'Z] (prius) I" PBFV. 6. Z4]
AZ F. 17.%6] (alt.)yom. P. ZA] 4ZF. 9, 4] (alt.) om. P.
4Z) PF, Vm. 2; Zd4 Bp, Vm. 1.  o¢ 6 — 10: 70 I'd]
mg. m. 2V, 10. fAadooy 7] flatror @, supra scr. zv m. 2.

zov] 26 zod F. 4Z]PF, Vm. 2; Z4 Bp. 12, flazrov F.

18. d¢ 6] dor p, ut iam lin. 9 et postea saepius. BE]

w..  BO g 7] (quartum) om. B, 14. 4omv] e corr. B. 16,

)(a:t=e cd) > [(art 12 =crd:d).

-
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XVIIL

Si diremptae magnitudines proportionales sunt,
etiam compositae proportionales erunt.

E Sint diremptae magnitudi-
——IB nes proportionales 4E, EB,

ZH IZ,Z4, ita ut sit 4E: EB

o =TIZ:Z4. dico, etiam
compositas proportionales esse,

AB:BE=1Td:7Z4.

‘nam si non est 4B:BE==IA:4Z, erit ut 4B
ad BE, ita I'd aut ad minus magnitudine 4Z aut
ad maius.

prius ad minus 4 H aequalem rationem habeat. et
quoniam est AB : BE = I'4 : 4 H, compositae magni-
tudines proportionales sunt. quare etiam diremptae
proportionales erunt [prop. XVII]. erit igitur

AE:EB=TH:HA4.
supposuimus autem, esse etiam AE: EB=IZ:Z4.
quare etiam I'H : HA = I'Z : ZA4 [prop. XI]. sed
prima I'H maior est tertia I'Z; itaque etiam secunda
H A4 maior est quarta Z4 [prop. XIV]. uerum etiam
minor est; quod fieri non potest. itaque non est
ut 4B ad BE, ita I'4 ad minus magnitudine Z 4.
similiter demonstrabimus, ne ad maius quidem aequa-
lem rationem habere I'4. itaque '4:Z 4= AB:BE.

At

I 4

THIITBop (non F). 18. Z4] 4Z F.  xal dg Fox — 19:
wZd]mg. m. 2 V. 18. zd] (tert.) om. B. 19, usifove P
m. 2, sed corr, 21. zetdorov] in ras. p. flaccor Bp. 23.
élattov F.  ZJ] in ras. m. 2 V; 4Z Bp.
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'Eav Gge dipgnuéva peyédn dvdioyov 1), xal ovv-
redévra avaloyoy éorar: Omep #0er Ostbo.
T8
Eav 7} dg GAov medg Aoy, oDTmg dpaipediy
5 wpdg apaige®év, xal o Aotmov medg v Aot-
nov é6rar dg SAov meds Ao

"Eoro pap og SAov 70 AB mpos 6Aov o I'd, ob-
rog apagediv 16 AE medg dpaigediv vo I'Z: Aéya,
8te %ol Aoumdv ©0 EB modg Aowmdv ©0 ZA Eorar og

10 3lov ©6 AB meds SAov 1o I'4.

'Enel pdg dorwv dg 160 AB mpdg ©6 I'd, ovrog 1o
AE mgog ©0 I'Z, xal évadiaf wg 10 BA meog 10
AE, ottwg 50 AT medg ©0 I'Z. xal émel ovpxslucve
uepédn dvaloyov édomiv, xal diaigedévra avdioyov

16 éorar, g 10 BE mgog 0 EA, otrwg ©0 AZ medg
60 I'Z xel évadde, &g 16 BE mdg ©0 AZ, otrwg
10 EA mpdg ©0 ZI. g 0t ©0 AE mgég 6 I'Z, o¥-
105 vmoxsraw Shov vo AB meds Ghov to I'd. xal
Aoumov dga 10 EB meds Aotmov t0 ZA Eotaw og GAov

20 70 AB mdg Siov 6 I'd.

‘Eav dga ) dg GAov mpds GAov, olrmg dpaipeddy
7Qog Gpaigedéy, xal vO Aowmdv mPog TO Aomdy EeTau
og OAov meog SAov [Bmep #ds dstEar].

[Kol énel &0elydn ds vo AB mpds vd6 I'd, ovrmg

25 70 EB mpog 70 Zd, xal dvallat og to AB mpog o
BE otrag v6 I'd mpdg 16 Z 4, svyxelusve fge pepéidn
avaloydy ovvy: £delydn 8% dg 16 BA mog 1o AE,
otrwg ©0 AT medg ©6 I'Z* xal oy o’waﬂgs’gawo].

&
h\‘ 1. 7] foves @ (won F). 2. foveu] eras. F. 8, aquuos-
S¥v 6 AE nqocip mg. m. 2 F 9. meos) neog 76 .

@ d=e: A/ C<a, 4(2) ér—c l-d=a: Z-)
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Ergo si diremptae magnitudines proportionales
sunt, étiam compositae proportionales erunt; quod erat
demonstrandum.

‘ XIX.

Si totum ad totum eandem rationem habet atque
ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reliquum ean-
dem rationem habebit ac totum ad totum.

Sit enim AB:I'd = AE:TI'Z. dico, esse etiam

A - 1B

A
I { 14

EB:Zd4 = AB:TI'4.

nam quoniam est AB: I'd = AE: I'Z, etiam per-
mutando est BA: AE = AI': I'Z [prop. XVI]. et
quoniam compositae magnitudines proportionales sunt,
etiam diremptae proportionales erunt,

BE:EA=AdZ:I'Z [prop. XVII].
et permutando [prop. XVI1BE: 4Z = EA:ZI. sed
supposuimus, esse AE:I'Z = AB:I'4. itaque etiam
EB:Z4 = AB:I'4.

Ergo si totum ad totum eandem rationem habet
atque ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reli-
quum eandem rationem habebit ac totum ad totum;
quod erat demonstrandum. :

8lov] (alt) m. 2 V. 11, or. @ (non F). olov 76 AB meog
otov zé Theon (BVp, F euan). 18. A4I') T4 P. 14,
dotv] F; édoue PBVp. 15. Post o¢ add. dee Pm. rec.,
V m. 2; Bp. 16, I'Z] ZI' P. évatda &oe #ariyv Theon
(BFVp). 19. Zd] 4Z P. 21, mpbs dpaipe®év] mg. F.

24, ndoiope mg. m, 2 V. nal émel] euan., del. m. 2 F.

26. 16 Zd) 24 P, 26. 16 ZJl F; Zd4 P; w0 4Z V,
Bp in ras. 27. &6nv] in ras. m. 2 V; forar Bp. 0% el
og P. 10 AE] 4E Bp. 28. 76 I'Z] I’'Z Pp.
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IIdgiope.

Ex oy 1ovrov pavegov, Ot dav ovpxelueva yeys«?n
avddoyov 1], xal dvacrgipavre dvdioyov Eota: Gmep
£0e dctbou.

] x'.

‘Eav 5 tole peyédn xal &Ada adrolg i6a 0
wAjdog, 6vvdvo i.ayﬁavéysva xal v re adrd
}.oym, 07 leov 8% 7o zgwtov oD Tglrov yutov
y, xel o ze‘mgrov tov Exrvov peifov E6rar,

10 ®x&v loov, l6ov, xdv EiatTov, é’i.anov.?

"Eorw toln usyédn va A, B, I', xal &GAde advoig
loa 0 mijdoz ta A, E, Z, etwdvo AauPaviysve év
T avtg Adye, g piv 10 A meds v B, obrwg 70 4
ngog 70 E, dg 0% vo B mpog 0 I'y otrws 76 E moog
15 70 Z, 80 loov 8% peitov Fotw 10 4 ot I Adym, Ome
xel ©6 4 1ot Z peifov fover, xdv loov, loov, xdv
élatrrov, ElatTov.

‘Enel yog peifdv éote ©6 A vov I, &ido 07 m 76
B, 10 0% peifov mpdg T0 avrd pelfove Adyov e
20 7mse 10 EAavvov, v A &oa meog 6 B uelfova Adyov
ée fimep ©o I' medg o B. add’ og pdv 16 A mpog
70 B, [otrmg] 6 4 mgog v E, g 6t ©d I' medg 70 B,
avemedw ovteg 10 Z medg 0 E' xel 16 4 &pa mpog
10 E pelfova Aoyov e fimep 10 Z mpog 1o E. tév

1. wégeope] mg. PFBp; om V. 4. Seq. scholium; u,
app. 7. %ef] om. p; m. 2 B. 10. ndv] nal ddv P, udy]
forar, xol &zv P, glaaaov flaccov Bp. 12. xal év Bp;
xe/ supra m. 2 F. 14. E] (alt) ante ras. 1 litt. V. 17.
flacsoy flacooy Vp 21. aild B. 22, ovtmg] om. P.

wE]J]EP. 1w I']TP; 1:oaddmrec,toZ¢p 70

B] BP; 10 E o, 23. dvdmaliv] xal 10 4 o, 10 E] E g3
sequentia, euan. F,

*}[a:}:uw{:ﬂ Zd.cztf)\\:m,a- c.).o.

—_—— .
P



ELEMENTORUM LIBER V. 51

Corollarium.?)

Hinc manifestum est, si compositae magnitudines
proportionales sint, etiam conuertendo proportionales
eas fore. — quod erat demonstrandum.

XX.

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero
aequales, binae simul coniunctae et in eadem propor-
tione, ex aequo autem prima tertia maior est, etiam
quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis erit,
et si minor, minor.

Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis numero

o 4 aequales 4, E, Z, binae coniunc-

B Eri t‘a.e in eadem proportione, sci-
P . : licet 4 : B=4:E, et B:I'

=E:Z, et sit 4 >1T1. dico,

esse etiam 4> Z, et si 4 =T, esse 4 =127, et si
A LT, esse 4 < Z.

nam quoniam A4 > I, et alia quaeuis magnitudo
est B, et maius ad idem maiorem rationem habet
quam minus [prap. VIII), erit 4: B> I': B. uerum
A:B=A4:E et e contrario [prop. VII coroll.]

' I''B=2Z:E.

¢

1) Quae praecedunt uerba p. 5§, 24—28 immerito ab Sim- Yoot
sono aliisque uituperantur; nam ueram continent demonstra-

tionem conuersae rationis. demonstranimus enim (p. 55, 19 /'/)ﬁ
AB: T4 =EB:24, unde AB: EB = I'd : Z4; sed simul 3
erat (p. 66, 12) B4 : AE = 4T : I'Z; tum u. def. 16. nihilo

minus hic locus mterpolatus esse uideri potest (sed ante

" Theonem), quia Euclides numquam corollarii rationem reddit,

id quod ipsius uocabuli wéesome notioni (Proclus in Eucl.

p. 801. 303) aduersatur. huic loco similis est interpolatio

Theonis post V, 4.
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0t mgog TO avrd Adyov bvrwv to pelfove Aoyov
Epov ueitov éomw. peitov dge o 4 tob Z. odpolwg
o 65[50(151}, Ore xdv loov q 10 A v I, loov fovac
xel 16 4 6 Z xav Elarrov, EAarrov.

5 Eov doa g tpla pepédy xol &Ade avtoZ’g loa 20
wAijBog, ovvdvo Aaufevipeve xal év Té avrd Adya,
o0 loov 0 0 mpdrov rov Telrov psifov 77, xal To
téragrov Tov Exvov peifov fovat, xdv [oov, idov, xdv
Eorrov, EAavrov Omep e detfau.

10 xe'.

Eav 7 tola peyédn xal &Ala adrois loa 1o
nAijdos ovvdvo Aepfavipeve xal v 16 avre
Adyw, 7 6 vetagayupfvy adrév % dvedoyle,
0. loov 0% 7o zooitov Tov TolTov yatgov 7, xal

15 70 ts"wgrov tov &xvov pelfov Edtar, xdv [dov,
toov, xév fiatrov, élatron. ™)

"Ecto tole usyédn ta A, Bj I' xal &Ada adroig
i6o 1o mAijdog v A4, E, Z, 6vvdvo AepPeviusve xel
v 16 atnd Adyp, forw O} terapayuévy avrdv 7

20 qvadoyle, ag udv ©0 A medg 10 B, otrwg ©o E meog
76 Z, g 0% 70 B moog ©6 I, oUrmg vo A mdg 1o
E, 87 loov 0t 0 A vo¥ I' psifov Eorm: Adyw, 87i xal
10 4 vov Z pelfov Eorau, xdv lgov, loov, xdv Elar-
tov, Elatrov,

1. 70 @vto’'] avto Bp; in p supra scr. vé. 2. dxsive
peitoy Theon (BFVp). douv] P; comp. p; don. BFYV.
peifor] corr. ex pelfwv V. 8. 6 4] mg. m. rec. F. L
6] corr. ex z¢ P. fdaaoov, Elacooy p. 8. looy fora,
uav P. 9. é’luwov, 2laocoy 16. flacsoy, Elasoov FVp
eyédn awaloyav PBFpr, corr. Gregorius. ] e

corr m. 2. 19. 7] om. B; euan. F; d¢ ¢. 22. 7o A]

*]<Z“//1€ dic, fC}.D.a(E-
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itaque etiam 4:E>Z:E. eorum autem, quae ad
idem rationem habent, maius est, quod maiorem ra-
tionem habet [prop. X]. itaque 4 > Z. similiter de-
monstrabimus, si 4 =TI, esse etiam J = Z, et si
A< T, esse etiam 4 < Z.

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem
proportione, ex aequo autem prima tertia maior est,
etiam quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis
erit, et si minor, minor; quod erat demonstrandum.

. XXI.

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero
aequales, binae simul coniunctae et in eadem pro-
portione, et perturbata est earum proportio, et ex
aequo prima tertia maior est, etiam quarta sexta
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si minor,
minor.

Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis nu-

A L : mero aequales 4, E, 2,
Bl Er | binae simul coniunctae et
I 2 in eadem proportione, et

- perturbata sit earum pro-

portio, ita ut sit 4 : B=E:Z et B:I'=4:E
[def. 18], et ex aequo 8it 4 > I. dico, esse etiam
A>2Z,¢et 8i A=T1T, esse 4 =2, et si 4 <I,
esse 4 < Z.

corr. ex o0 A V, 23. xav] (alt.) xal P. #flaosdov, #lwo-
ooy V.
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"Emel pog peifov éore vo A ot Ty &hko 04 o =
B, ©o A éga mpog ©0 B pelfova Adyov Eye fimeg to
I mgog 10 B. dAA’ o3 piv ©¢ A4 mpds to B, otrwg
76 E mpds v0 Z, og 0% v6 I mpog v0 B, avimalw
5 ottwg t0 E mpog t0 4. xal v0 E #pa moog 0 Z
ueltove Adyov &ye fimep 16 E mpog 10 4. meog 0
0% 70 avrd pelfova Adyov &yei, énsivo EAacedv éoTiv:
Elaodoy Gga éotl vo Z vov A° usifov dga éotl v 4
rov Z. Opolwg 0% delfopsv, Sve xdv loov g 16 A 16
10 I, loov Zovar xal ©0 A4 v¢ Z, xdv élarrov, EAarrov.
‘Eov oo 7 tela wepédn xel &Ahe adrolg ioe v
wAfidog, ovvdvo lauPaviusve xal év e avrd Adgo,
7 0} terapayuévn adrov 4 dvadoyle, 8 leov 8% o
mearov Tov velrov upsifov 7, xal TO TéTagrov Toi
16 Exrov psifov &erar, xdv leov, lGov, xdv élarrov, Elat-
vov' Omeg &0z deion.

xp’.
‘Eev 1 0mo6aovy ueyédn xal &Ale avrolg
loa ©d mAijdog, 6vvdvo Aepfavopsva xal v

20 76 avTd Aoy, xal 8. ldov év vd avrd Adye
foral. ?

"Eord omosaoty usyédn ta A, B, I' xel &Ada av-
zoig loa ©o0 mAijdog ta 4, E, Z, 6vvdvo Aeufavipeva
& 1o avtd Adyw, dg piv 10 A4 meds 6 B, odrwg

25 0 4 medg 0 E, tg 0% 10 B mpdg o I, otrag o E
npog 0 Z° Aéyw, Ori xal O loov &v té avrd Adye
éavar.

2. 4] supra P. B] seq. ras. 1 litt. V. 7. éneivo] -o
add. m. 1 p. #letror F. 8. {lasdov] om. F; &larrov B.

éo7(] (alt) om. FV. 9. 1;:5 om. B. 10. xa(] om. F. #leo-
ooy, flaccov Vp. 11. 7] om. ¢. neel ) n/ai FV.

;(j (A.-z_;d.'t) bicw 2: ),::,@-_.-c,d_‘; /
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nam quoniam A4 > I, et alia quaedam magnitudo
est B, erit 4: B> I': B [prop. VIII]. uerum
A:B=E:Z,
et e contrario [prop. VII coroll.] I': B == E: 4, ita-
que etiam E:Z > E: 4. sed ad quod idem maio-
rem rationem habet, id minus est [prop. X]. itaque
Z < 4. quare 4> Z. similiter demonstrabimus, si
A==T, esse etiam J =Z, et 81 4 <T, esse 4<Z.
Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem
proportione, et perturbata est earum proportio, et ex .
aequo prima tertia maior est, etiam quarta sexta
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si minor,
minor; quod erat demonstrandum.
XXIL
Si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione erunt.
Sint quotlibet magnitudines A4, B, I" et aliae iis nu-

Ar——— Bi—i rN—

di— E|- Z—
H————1 K———  M———
Or———  A——1— Ni———f—

mero aequales 4, E, Z, binae simul coniunctae in eadem
proportione, ita utsit /: B=J:E et B: I'= E:Z.
dico, eas etiam ex aequo in eadem proportione fore.!)

1) H.oe. 4: T == 4 : Z (def. 17).

15. #lagooy, flaccov V. 19. xa/] om. Bp. 25. 76]
'(lprimum) -6 in ras. m. 1 B.  27. foovrac Bp. Dein add.
heolx;: o 10 A medg to I', oPrwg ©6 4 meds o Z (BFVp;
om. P),
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Elijpfe pag toyv plv 4, 4 leaxg mordamidcie
te H, O, 1év 6% B, E &Ada, & Fruyev, (odxg modla-
ndacie va K, A, xal & tov Iy Z ddde, & Evvyev,
lodnig mwoldamAdote ta M, N.

5 Kol énsl éoviv og to A4 meog ©0 B, ovrmg 10 4
meog 10 E, xal eldAnxmron tov udv A, 4 ledxig molda-
nidowe e H, O, vav 0t B, E &Ada, & &rvyev, lodug
moAdonidowe e K, A, éovwv dpa og 10 H mpog 7o
K, ottwg to @ mpds 10 A. dix v avra O xel og

10 o0 K 7pdg 10 M, otrwg ©o A meog ©o N. énsl otw
tole peyédn éorl o H, K, M, xal &Ada advolg loe
70 mAjdog ta O, A, N, cvvdvo Aaufaviusve xal év
16 avre Adyw, 0 ldov doe, &l vmeoéys o H tov M,
vmegéyee xal 16 @ ot N, xal & loov, ldov, xal &

15 &orrov, EAarvov. xal dove va ulv H, O tov 4, 4
lodnis moAdamAdoia, 1o 02 M, N v Iy Z &iha, &
&rvyey, lodug moldamidaia. Eoriv dgu ag to A medg
v0 I, otrwg 70 A m@os 6 Z.

"Eav dga 1) omocaoty ueyéBn xal &ile avrolg low o

20 wAfjPog, ovvdvo Aaufaviusve v th avrg Adyp, xel
0. leov év te avr Adpe Eorart Gmep #0s detfac.

xy’. ,
‘Bav 71 vola peyédn xal &lia adrols ioa 1o
wAidog 6vvdvo Aepfaviusva év td avrd Adyo,
25 ) 0% teragayuévy adrév 7 dvaloyla, xal 8¢
toov v 6 adrd Adye Eorai %

R2

om, F? 8. «] om. F. 5. wedg 70] in ras. p. 7.8
m . rec. pp &jm. 2F. 9 medg] om. . 12. 7a 6, 4,
N] om. p; m, 2 V; mg. m. rec. B. = 15. E’loum? flacgoy p.

.y/ (n :2 xx.-/’ 2,_-4‘:4/.'1).9,(a:‘:3

2. 0¢] om. ? In F in hac pag. complura euan.
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Sumantur enim magnitudinum 4, 4 aeque multi-
plices H, ®, et magnitudinum B, E aliae quaeuis aeque
multiplices K, A4 et praeterea magnitudinum I, Z aliae
quaeunis aeque multiplices M, N. et quoniam est
A:B==Jd:E, et sumptae sunt magnitudinum 4, 4
aeque multiplices H, ® et magnitudinum B, E aliae
quaeuis aeque multiplices K, 4, erit H: K =6: 4
[prop. 1V]. eadem de causa etiam K: M = A: N,
iam quoniam datae sunt tres magnitudines H, K, M
et aliae iis numero aequales @, 4, N, binae simul
coniunctae et in eadem proportione, ex aequo, si H
magnitudinem M superat, etiam @ magnitudinem N
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor
[prop. XX]. et H, ® magnitudinum 4, 4 aeque mul-
tiplices sunt, M, N autem magnitudinum I, Z aliae
quaeuis aeque maultiplices. itaque 4:I'= 4:Z [def. 5].

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae
iis numero aequales, binae simul coniunctae in eadem
proportione, etiam ex aequo in eadem proportlone
erunt; quod erat demonstrandum.

XXIIIL
Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis nu-
mero aequales binae simul coniunetae in eadem pro-
portione, et perturbata est earum proportio, etiam ex
aequo in eadem proportione erunt.

16, dJm. 2 F. 18 I‘%mra.sm2P 4] in ras. m.
2 P. PostZ in P add. xel éwedlaf (éoa foviv mg. m. 1) o
70 4 nqog 0 4 (m ras. m. 2), ovteg vé I' (in ras, m. 2)
meog to Z. 28. 9] om. p; m. 2 B.  24. Supra & add.
xal F, 26. foovtar BFVp.
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. "Eotw tole peyédn ta A, B, I' xal &Ada avrois
loa ©0 mARDog ovvdve Aepfavipsve v 6 avre Adyem
1a 4, E, Z, 6t 0t teragayuévn avrav % avaloyie,
g pdv 10 A medg 10 B, obrwg o E medg 10 Z, g
0 70 B mgog 10 I, olrwg 10 4 mdg 10 E° Aéyw,
0t dotly dg 10 A mdg 7o Iy, oVrmg 70 A meog 10 Z.

Ellijp8e tov pdv A, B, 4 leaxig mollamAccia
¢ H, O, K, tév 8¢ I, E, Z aAde, & Exvyev, (odxig
wolAandacie ta A, M, N.

Kol énel loawig dovl moldamddeie ta H, O vov
A, B, 3¢ 6% uéon tols meavrwg moAdamiaoloig TOV
avtov Egec Adyov, Eorw dga dg To A medg o B, ov-
tog 0 H mpog 10 ©. dia 1o avra 09 xal og 16 E
7og 0 Z, oUrwg T0 M meog t0 N* xal éoviv g v0
A meog ©o B, otrwg 10 E mgos ©6 Z* xal og doa
10 H mpog 70 @, ovrwg v0 M mdg 76 N. xal émel
doviv g 10 B mpog vo I', otrwg ©6 4 mpdg vo E,
xol dvadlat og 1¢ B mdg 10 4, ovrwg 7o I' modg

"t0 E. xal énel ve @, K wév B, A ledug éotl mol-

20

25

Aawddoie, T 0% uépn toig lodxig moddamiaolog TOV
avrov Eyst Adyov, Eomy dpa @g tO B meodg 1o A, ov-
10g 10 @ medg ©0 K. dAA’ dg ©d6 B mpog 16 A, ob-
tog 10 I' meog v0 E* xal og &pa 70 @ mpdg 1o K,
ovrag v0 I’ mgog ©0 E. ndw, énsl ve A, M tov
I, E loaxig éote moAkamidoie, ¥ovwv &oa og 160 I
npog v0 E, otwwg 16 A mpdg T0 M. @Al g ©o I'

2. Supra év add. sel m. 2 F. 8. reretagaypéyny P, sed
cort. 7. 4] ecorr. p. 8. & fruyey] mg. m. 2 post lacu-
nam 5 litt. F. 10. H] post ras. 1 htt. F. 12. vl dory F,

14, oVrwg] xal B; om. p. 15. 0‘37(’09‘] om BVp. Post
boc werbum “rep. F lin. 18: z6 H — 15: 76 B.  16. ovrag]
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Sint tres magnitudines 4, B, I" et aliae iis numero
aequales binae si-
mul coniunctae in
eadem propor-
tione 4, E, Z, et
perturbata sit
earum proportio,ita ut sit 4:B=E:Z et B:'=A: E
[def. 18]. dico, esse A: I'= 4 : Z.
sumantur magnitudinum 4, B, 4 aeque multiplices
H, 6, K et magnitudinum I', E, Z aliae quaeuis aeque
multiplices 4, M, N. et quoniam H, & magnitudi-
num 4, B aeque multiplices sunt, partes autem et aeque
multiplices eandem rationem habent, erit 4: B=H:@
[prop. XV]. eadem de causa erit E: Z == M: N. et
A:B=E:Z. itaque etiam H:0 = M: N [prop. XI].
et quoniam B:I' = 4:E, etiam permutando erit
B:d4=T":E [prop. XVI]. et quoniam @, K magni-
tudinum B, 4 aeque multiplices sunt, partes autem et
aeque multiplices eandem rationem habent, erit ’
B:4=0:K [prop. XV].
uerum est B: 4 =1I:E. itaque etiam
®: K =1TI":E [prop. XI].
rursus quoniam 4, M magnitudinum I', E aeque mul-
tiplices sunf, erit I': E == 4 : M [prop. XV]. uerum

Ar—t B~ Ci—
4+ Ei— Z+—i
H——t+— Or——— At—1—
Ki———1 Mi———— Ni——

om. BFVp.,  117. ovtwg] om. BFVp. 18. Post E add. =xel
sliqnron ta@v ply B, 4 ledwnig mollenmldoie ta O, K tiv 6}
T, E dlla, & frvgev, lodwig mollemldoie @ A, M, forv
doa dg td @ meos o A, ovrwg to K meog vo M Bp et V
mg m. 2. 18. g] om. F.  B] seq. ras. 3 litt. F. o3-
tog] om. BFVp. "19. B, 4] in ras. p.  21. o¥rmg] om.
FV. 22 ofteg] om. BFVp. ~23. og &ea 70 @] in ras.
n. 2 V. 24 otrog] om. BFVp.  26. ofrws] om. F.

Euclides, edd. Heiberg et Monge, II. b
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7oog 10 E, ottag 10 O medg 10 K* xal dg dga vo
©® modg 10 K, ovrwg 10 A medg 10 M, xal évaliek
g 10 @ meog 10 A, 10 K meog 1o M. é&0elydn 0%
xal g 10 H mgog 10 @, ovrag 10 M medg ©6 N.
émel ovv tola ueyédn dotl va H, @, A, xal &Ala
adroly loa 10 wAidog ta K, M, N 6vvdvo Aeufavd-
ueve v 16 atrh Adye, xal doriv alrey tevagayudvy
N avadopla, O loov dga, & vUmsoéysr o H vov A,
vmsgéyer %ol o K vov N, xal & loov, loov, xal &
&larrov, EAarvov. xol éove ve piv H, K wov A, 4
lodnig moAdamAdea, o 08 A, N zov Iy Z. ¥ovwv Gou
ag 10 A medg 1o I, otrwg 10 4 weog 1o Z.

'Eev &ga 7 tole peyédn xal &Ade adrols loa o
wAijBog ovvdvo Aapfevéusva év 16 atrg Adyw, 7 0%
teTepayuévy avtéy 4 dvalople, xal 8. lGov év T
aveg Aby@ &otacc Omeg &der Oetbou.

%0". _

‘Edv mpatov meos Sevtegov tov avrov &y

Aéyov xal volrov mgog téraprov, &yp 0% xal

néunrov medg Osvregov Tov avrov Adyov xal

Extov mpog Téragrov, xal cvvrediv wodTov xal

néumrov weos devregov Tov avrov Efel Adyov
xal tolvov xal Extov medg réragrow.

2. ofzwg] om. BFVp. Hic quoque nonnulla in F ita

euanuerunt, ut legi non possint. 4. nol] supra V, ov-
zwg] om. BFVp. 5. dorlv dwdloyor Theon (BF Vp). &ile]
supra F, 7. Ante év m. 2 insert. xe/ F, in quo hic nonnulla

sustulit resarcinatio. 8. 9] om. P.  10.  fladoow, fluceoy
BVp. 11, 4, N zév I', Z] in mg. trapseunt m. 1, seq. in
mg. &le & Frvgev lodwg, dein in textu mollamideie F;

17 («:Z:c:a/} £: &;/.-/}.»./m-.h "*}(-‘1),
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I''E=@:K. 'quare etiam @ : K = 4 : M [prop. XTI,
et permutando [prop. XVI] @: 4= K: M, sed de-
monstratum est, esse etiam H:® = M: N. iam quo-
niam datae sunt tres magnitudines H, ®, A et aliae
iis numero aequales K, M, N, binae simul coniunctae
in eadem proportione, et perturbata est earum pro-
portio .[def. 18], ex aequo, si H magnitudinem
superat, etiam K magnitudinem N superat, et si ae-
qualis, aequalis est, et si minor, minor [prop. XXI].
et H, K magnitudinum 4, 4 aeque multiplices sunt,
A, N autem magnitudinum I, Z. itaque 4:'=4:Z
[def. B].

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae in eadem
proportione, et perturbata est earum proportio, etiam
ex aequo in eadem proportione erunt; quod erat de-
monstrandum.

XXI1V.

Si prima ad secundam eandem rationem habet
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam
compositae prima et quinta ad secundam eandem
rationem habebunt ac tertia sextaque ad quartam.

lodnig mollamidoe add. Bp. 12. I'] corr. ex B m. 2 P.
14. xal év P; nof add. in mg. m. 2 F, sed euan.  16. fozar]
om. P. 18. Eyy] &xec P.

5*
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. Ilgdrov pip to6 AB medg devregov 5 I vov ab-
Tov éyfrem Adpov xal telrov vo 4E ®medg téragrov o
Z, ébro 0t nal wéumvov 6o BH =mpog devregov 0 I
10V avrov Adyov xal Extov vo EO weog tévaerov 7o

5 Z° Aéyw, Oti xal ovvredlv modrov xal méumtov To
AH mgog devregov 10 I' zov avrdv Eksr Adpov, xal
tolrov xal &xrov ©0 4O %eog téragrov o Z.

’Emst pop éoviv g vo BH =eog to I, otxmg 1o
E® ngog v0 Z, avdimalw &ga og vo I' xpdg v BH,

10 otrwg 10 Z m@og to EO. émel oty oty dg 10 AB
ngdg 70 I, olrwg 10 AE modg vo Z, eg 0t w0 I'
7pds ©0 BH, otrag v0 Z mgog 6 E®, 0 loov dou

. dotlv ag 10 AB mpog 10 BH, otrwg 10 AE mgog to
E®. xal énel duonuéve ucyédn dvadoyov Zoriv, xal

15 ovvredévra avdioyov fotar fotw dga og 1O AH
npog 60 HB, ovtwg 0 46O wmpdg ©6 OFE. éav 0%
xel og v0 BH modg 70 I’, otrwg 10 EO zpbg 0 Z°
4. loov apa dotly og v6o AH azpog w T, ovTwg 70
48 mgog 1o Z.

20 ’Eav &g meditov medg Oevregov Tov avrov Eyy
Adpov xal Tolvov medg tévagrov, Eyn 0% xal wéumvov
wpds devregov oV avrdv Adyov xal Extov mdg téreg-
Tov, xel ovvreddy mpdrov xal méumrov mwedg devTegov
oy avtov &e Adpov xal tolvov xal Exvov medg

25 téragrov: Omep £ds delfar. :

xe’. .
‘Eév téddaga pepé®y dvdloyov g, 7l pé-

yi6tov [avr@v] xal 1o éAdyidroy dvo radv Aoti-

wov peifovd doTiv.
) (erimerd asor,domt) ool ),
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B - Sit enim AB:I'= 4E:Z,
' "V et BH:I'= E®:Z. dico, esse
etiam AH:I'= 46:Z.
d}————El-———le nam quoniam est BH : I'
Z1 | = E@ : Z, e contrario erit
[prop. VII coroll] I': BH = Z : E®. iam quo-
niam est AB:M'=AdE:Z et ' BH=1Z: E®, ex
aequo erit 4B:BH = AJE: E® [prop. XXII]. et
quoniam diremptae magnitudines proportionales sunt,
etiam compositae proportionales erunt [prop. XVIII].
itaqpe AH: HB = 46 :6FE. uerum etiam
BH:I'= E®:Z.
itaque ex aequo AH:I'= 40 :Z [prop. XXII].
Ergo si prima ad secundam eandem rationem habet
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam
compositae prima et quinta ad secundam eandem
rationem habebunt ac tertia sextaque ad quartam;
quod erat demonstrandum.

I'——--

XXV.

Si quattuor magnitudines proportionales sunt,
maxima et minima duabus reliquis maiores sunt.

XXYV. Eutocius in Apollon. p. 139.

1. py yoo P. 5. ©0 mewrov FV.  mépmroy 7o AH)
mep (ex nal) mépxrov, to AH supra . 8. nal émsl yag F,
xal del. dor F.  12. doa] supra F.  14. fonw] PF; comp.
p; foze BY. 15, fotww dgoe og] P; dig e Theon? (BFVp).

16, HB] BHP. ‘domw B. 21 &y 8¢ — 25: deifac] nal
zo dotma p. 21 §yer P. 22, xal Ewtoy — 25: Seifon] xal rd
iommd B, 28. avear] om. P, Eutocius.  890] Eutocius, V;
ta dvo Pop, et B, sed zd¢ del. m. 2,  zév] om g.
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"Eoro téooage peyédn avdaloyov e AB, I'd,
E, Z, dg ©0 AB mog ©6 I'd, otrmg 16 E medg 7o
Z, ioto 0% uéyiorov pdv avtev v6 AB, édyporov O
10 Z* Aéyw, 6vc ta AB,Z tov I'd, E pelfovd éorwv.

Kelodw yap to udv E loov 6o AH, 16 6t Z
loov ©o I'6.

"Enel [o0v] éomv @g 16 AB mgog ©o I'd, otrmg
70 E mgos 16 Z, loov 8} vo udv E 1 AH, ©o 8
Z ¢ I'0, éorw doa ag 0 AB medg w0 I'd, otreg
70 AH mgog ©0 I'®. =xal émel dovwv g GAov ©d
AB mgog 6Aov ©6 I'd, otrwg dpaipediv 6 AH mgog
apaigedty t0 I'O, xal Aowmdv &pa 10 HB mdg Aot-
wov 10 @4 Foraw wg GAov 16 AB medg SAov o I'd.
uelfov 0% 10 AB vov I'd’ upeitov &pe xal vo HB
rov @4. xal énmel loov éarl vo udv AH v¢ E, vd
0t T'® v Z, va &pa AH,Z loa é6vl voig I'O, E.
Kei [2nel] dav [avieows i6a mpooredf), T dAa dviod
éotwv, éav Gou)] tav HB, @4 cvieov Sviaov xal pel-
ovog tov HB t¢ uiv HB mpooredf) ta AH, Z, v
0t @4 zgodtsa‘)"ii e I'O, E, ovvaystaw 1 AB, Z
petbove zav I'd, E.

’Eev doo n’o‘o‘apa peyédy owaloyov 7, 10 uéye-
otov avTév xel 1o Adyierov 0vo TéY Aomdy welfovd
dotvy: Omep E0er deifan.

E] (alt) © = 4. dgrw] PF; comp, p;, dore BV,

5 6] 26 V @ (non F). 6] 700 ch. 6] 2o V. 6.
6] =@ V; om. P. 7. 00v} om. P. 8 Z]inras. m. 2V,
12. T®] O e corr. V. Post xa/ 2 litt. euan. F. HB]
AB = 18. @4)] 4 eras. F. foto] seq. ras. F, in qua
Zotor ins. . 4B] B e corr. F. 16, A H] H corr. ex B
Vm 2 16. 84] m. rec. p. AH]P BH n, AK o. 17.
6ie] supra m. 1 V. 19. =] v6_V; corr. m. 2. uév]
m, 2V, 21 pslfova @. 22.Goe]om. p. dwdloyoy — 24:



ELEMENTORUM LIBER V. 1

Sint quattuor magnitudines

H
A——— " ——B
— proportionales 4B, I'4d, E, Z,

E——m—m . .

ita ut sit 4B: ITd=E:2Z,
r —td et maxima earum sit 4B, mi-
Z 1 nima autem Z. dico, esse

AB + Z>T4 -+ E.
ponatur enim AH = E et I'® = Z.'!) iam quo-
niam est 4B:Td=E:Z, ¢t E~AH, Z=1T160,
erit AB:I'd = AH:I'®. et quoniam est
AB:Td = AH: IO,
erit etiam [prop. XIX] HB: 04 = AB:I'd. sed
AB>TA4. quare etiam HB > ©4%) et quoniam
AH=E et I'®@ =2, erit AH-}+Z=T0® 4 E. et
si datis magnitudinibus HB, @4 inaequalibus, qua-
rum maior est HB, magnitudini H B adiicitur 4 H - Z,
@ 4 autem magnitudini magnitudo I'@ 4 E, concluditur
AB 4 Z > T4+ E5)

1) Nam cum 4B > E, erit I'd > Z (prop. 14).

2) Cum HB : ®J = AB : I'4, erit (prop. 168) 4B : HB
= I'd: 04; tam u. prop. 14.

3) Cum I xowv. &wv. 4 subditiva sit, uerba émwel et awi-
oot — fav &oo lin. 17—18 necessario delenda sunt, prae-
gertim cum haec postulati forma ad demonstrandam propo-
situm non sufficiat, et offendat orationis forma ob repetitum
éav permolesta; ad quam molestiam lenandam éme/ lin. 17
sustulit Augustus. sed fortasse Euclides ipse lin. 17 sq.
haec sola scripserat: dote v A B, Z 16y I'd, E pelfovd doruv;
nam ovvaysrer lin. 20 inusitatum est. de demonstratione, qua
uti poterat Euclides, cfr. uol. I p. 181 net.

deifot] nal ta douma p. o6 péyioroy — 24: dsifor] wal ta
lowme” B.  28. #ldpioror] flerroy V. In fine: Eduleldov
eroyeloy tijs Ofwvog Enddscag ¢’ F'; Evnleldov orocyeloy ¢ PB.

22 T /)
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s’ !
Ogoc.

a. Quoia oyjuara evdvypapud éovyv, doa
vdg e yovilng loag Eys xave wlev xal tag mepl vag
loag yoviag mAsveag avdioyov.

8. Avvimemov®ota*Bt opfuard dovw, Svav dv
Exarépp ThY OynpdTov NYovuevol Te xel ExOpevor
Adyos aauw.]

y'. "Axgov xal péoov Adyov svdela verpdj-
oBar Aéystau, Stev § og N Giny mog 7O melfov
Tufjpe, oUtmg To usifov mpog to Elarrov.

0", "Typog éerl mdvrog Gpjuarog N Axd THg xoQUPTS
énl v Pdow xd@erog ayoudvy.

[¢'. 40yog éx Adywv cvyxeieBow Adpevar, Srav af
oV Abyov anludtyreg dp’ Savrag mollemAadiacdel-
oal woLdal Twe.)

o’
Té rolyova xal t& magpaiinidppeppa vé

Def. 1. Hero def. 118, 1, 2. Hero def. 118, 1. 4. Cfr.
Hero def. 78. [6. Theon in Ptolem. I p. 235 ed. Halma,
Eutocius in Archim IIT p. 140, 28, Barlaam logist. V def. 2].
Prop. I. Proclus p. 245, 5. 405, 11. Pappus V p. 432, 23.
VIII p. 1106, 23. _

1. 390;1 om. codd. numeros om. codd. 5. oyjucra ev-
8vyoeppd touy F. 7. 1dyo] P, F supra scr. deor m. 1;
deor Bg et V in ras., supra scr. Adyo: m. 2; 1dyov Ogor Can-
dalla, Peyrardus; Adyo: iam Hero. eloww F, dor p. Dein seq.
““‘ma.\éh(w k(?)(“,.‘&“‘*'t"q v A k@) o’t’t’ ?\1\6\. 3 w( e

v B an gt z? )



VL

Definitiones.

1. Figurae rectilineae similes sunt, quaecunque et
angulos singulos aequales habent et latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia. '

[II. Reciprocae autem figurae sunt, ubi in utraque
figura et praecedentes et sequentes rationes sunt].’)

III. Secundum extremam ac mediam rationem recta
linea secari dicitur, ubi tota ad partem maiorem ean-
dem rationem habet ac maior pars ad minorem.

IV. Cuiusuis figurae altitudo est recta a uertice ad
basim perpendicularis ducta.?)

L
Trianguli et parallelogramma sub eadem altitudine
posita eandem inter se rationem habent ac bases.

1) Haec definitio nusquam ab Euclide usurpatur; neque
enim ad illustrandam locutionem 1dyor dyvuimemov@ira Eyewy
aut opus est, aut, si opus esset, sufficeret. praeterea loyor
lin. 7 obscurum est. itaque puto, Simsonum p. 870 iure eam
damnasse. fortasse ex Herone sumpta est, apud quem legitur.

2) Def. 4 om. Campanus. Def. b sine dubio interpolata
est; nam nusquam usurpatur nec apud Campanum exstat neque
in ipsis codd. locum eundem obtinet. sed cum P a manu
prima addito signo, quo in textum referatur, eam in mg.
habeat, fortasse ante Theonem interpolata est. u. Simson
P- 372 sq.+ Helon st CES b

def. 5in Bp.  9.4]om. PBp. zéJom. F.  10. flaccor
FV. 13 —15. mg. m. 1 P; om. hoc loco Bp. 17. =] (alt.)
-gupra m. 1 F.
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L A\~

Y7d 16 avrd Tpog Svre medg EAAnAd dativ dg
al fdceg.

"Eotw tolyova ptv te ABT, A4, magalinid-
yoouue 6% v& EI, I'Z vmd td avrd Uyog o AI™
Aéyw, 8u dorly wg ) BI Paoig mpdg iy I'd Py,
otrag 10 ABI rolyovov mpdg vo AI'A relyevov,
nel t0 EI mogaldnidypappov meos t0 I'Z magal-
Andoygapuov.

Exfepriodo pag v Bd &9’ éxdrsge ve uéeq
éml v @, 4 enusia, xal xsiodwcay vf ptv BI Pa-
o6& loow [66aidnmorovv] «f BH, H®, tvf) 6t I'd fe-
ost Lo odaudnmoroty af AK, KA, xal émefevydo-
ooy af AH, A0, AK, AA.

Kal énel loaw elolv of B, BH, H® alijlog,
loa éotl xel v« AOH, AHB, ABT tolyova d&Adi-
Aog. boemiaciov dee éotlv 3 @I Pdows vijs BI
pacewg, tosavramiueidy éoti xel 16 AOL t9lyovov
o0 ABI touydvov. did e alve Oy Ooamieoiov
éotlv ) AT Bdewg vijg I'd Pasewg, rocavramidcioy
dote xal v6 AAT tolyovoy tod A'A toupdvov: - xai
&l lon dorlv % O Paog v5j I'A Pdoe, loov éovi
xel 16 AOI rolyovov tg AIAd zvouydve, xal &
Omegéyer 1 OI Baois vijg I'd Pdoewg, Vmepéyer xal
16 AOT rolyovov rot AI'A touydvov, xal & éido-
oov, élacdov. te60dgov 0 OSviev ueyeddy dvo
udv Pdecov tév BI, I'd, 6vo 0t rouysvov tév ABT,
A4 elinmron (oaxg moAdemieoie vijg wiv BI Bd-
ocwg xel tov ABI touyavov 7 ve OI fdoig xal 7o

4. TZ) Z e corr. m. 2 F.  dyog] P; ‘1':'11:09 dvta Theon
(BVp, F in ras. m. 2). 16 AT'] P; oy d=o tov 4 éni -
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Sint trianguli 4BI, AI'4, parallelogramma autem
E A Z EI’, rz s1.1b eadem a'lti-
tudine posita AI'. dico,

esse BI': I'd = ABT
x : AT4 — ET: TZ
producatur enim B 4 in

® HBTI 4 K utramque partem ad punc-
ta @, 4, et ponantur basi BT aequales quotlibet rectae
BH, H® et basi I'4 aequales quotlibet rectae 4K,
K 4, et ducantur 4H, 460, AK, AA.

et quoniam I'B = BH = H®O, erit etiam

A AOH = AHB = ABT (], 38].

itaque quoties multiplex est basis @I basis BI', to-
ties maultiplex est etiam triangulus A@I" trianguli
ABTI. eadem de causa, quoties multiplex est basis
AT basis I'd, toties multiplex est etiam trian-
gulus 44D trianguli 4T'd. et si @ = I'4, erit
etiam A 4GOI = AI'4 [1,38], et si @' >TI'4, erit
etiam A 4O > A4, et si OI' < I'4, erit
N ABT < ATA. itaque datis quattuor magnitudini-
bus, duabus basibus BI, I'4 et duobus triangulis
ABTI, A4 sumptae sunt aeque muliplices basis BI"

=y B A nadsrov &yoyéww Theon (BVp, F in ras. m. 2); sed
cfr. def. 4.  b. 1éyw, 87s] in ras. m. 2 F.  Zorly o 7 BT']
in mg. transeunt m. 1 F. ~ Baoig] -¢s in ras. F. 9. B4
4B Bp, Vm. 2. 11. éooudnmorovy] om. P. 12, AK%
in ras. V. 14, BH, H@] e corr. p. 156. 4etiv P; comp. p.
AH® Fp. 18. 4BI'] corr. ex 4@I'm. 2 F. 19. AI']
I'1 P, sed 4 in ras. I'a] 4T Bp. 20. AT4] A4T Bp.
telyovoy m (non P), 21, I'4] inter I" et 4 ras. 1 litt. FV.
dotlv P, comp. p. 22 AAT" Bp. . 28 I'4] inter I" et 4
ras. 1 litt. V. 24. ATA] PV, B in ras. m. 1; 44T p;
ABI'F.  Hlavtov fluttov BF (dlerroy F m. 2).
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AOT roiyovov, tig 0t I'd Passwg xal tov AAL °
Touywvov #Ada, & Frvyev, lodug mollamddowe 7 Te -
AT Bdowg xal 160 AAL tolyovov: xal dédextar, Ove,
el Umepéyes v O Pdowg vijg I'd Pdoswg, vmegéyse
xal 10 AOI rplyovov tov A AT tgtyafvov, xed &l
loy, ioov, xal & élao‘o‘wv, élacoov: Eorwy apa g 7
BI' Bdawg nqog mpy I'd pdow, ovrmg 10 ABI
rolyevoy mog 10 A4 rgtymvov

Kol Zmel tov ptv ABI rouycvov duwddeidy et
160 EI magadindoygapuov, vot 8¢ AI'A tgsydvov
dumidody éovt to ZI mapedinidpoepuovs va O
uéon Toly woavtwg moldamwAacioig TOV avTov Eyse
Adpov, domwv dga os 10 ABI zplyovov medg 7o
A4 volywvov, otrwg ©0 EI megalinidypaupov
mgog ©0 ZI magadlnidygapuov. émel ovv é0elydv,
&g ptv n BI Pdows medg v I'd, obrwg 16 ABI
Tolyavoy meog ©0 AI'A rolyovov, og 6t to ABI"
tolyavor medg 10 AIA telywvov, otrwg to EI
woagadinidygapuor meog 0 I'Z magadinAdygauppov,
xal og &ga 7 BI' Baoig meog Ty I'd Pdev, otreg
10 EI' megalinidpgapuov mpdg v0 ZI' magalinid-
yoapuoy. |

Ta é&po tolyove xel te mageilnAdypeppe Ta
vmo 0 avro Typog Ovra meog &AAnAd detww g of
Paceg: Omep Ede deibac.

B
‘Ecv toiyovov mega plev thv TAsvQaY
ayd7 tig evdela, dvdlopov Tepsel Tag Tov tToL-

2. a] sug‘ra F. 8. AT T4 P. 4. I'4] 4 in ras,
m 2P; AT 6. ion) icor B, et F, corr, m. 2. $lacomv)




ELEMENTORUM LIBER VI (i

triangulique 4BI" basis @I" et triangulus 4OT, et
basis I'4 triangulique 4 AT aliae quaeuis aeque multi-
plices basis AI" et triangulus 4 AT et demonstratum
est, si @I" basis basim I'4 superet, etiam triangulum
AOTI triangulum A AT superare, et si aequalis sit,
aequalem. esse, et si minor, minorem. itaque erit
BI':I'd = ABI': AT'4 [V def. 5]
et quoniam EI'=2 ABI' et ZI' = 24T’ 4[], 34], et
partes eandem rationem habent atque aeque multi-
_plices [V, 15], erit A ABI': AT'4d = EI':ZI'. jam
quoniam demonstratum est, esse
BI':I'd= ABI': AT4
et ABI': A4 = EI':I'Z, erit etiam
" BI':T4=EI:ZI [V,11].
Ergo trianguli et parallelogramma sub eadem alti-
tudine posita eandem inter se rationem habent ac
bases; quod erat demonstrandum.

IL

Si in triangulo uni laterum parallela ducitur recta,
latera trianguli proportionaliter secabit; et si latera

IL Schol. in Archim. III p. 383.

‘flegooy P; flarroy B, et F, corr. m. 2; éidrrav p. flattov
BFp. 9. piv 7od V. 10. dé] m. 2 V. 11, douv P,
comp. p. 12, mollamledlog] magakinelos B; corr. m. 2.

16. ZI') I'Z BFp, V m, 2, 16. 7 wév p. 4BT
ATB P, 17. A4} corr, ex 44T F. zolyovoy] om. V.
18. rofywvoy] om. V. =~ AT'd]ecorr. F.  zolyovey]lm. 2 V.

19, 'Z] P, Vm. 1; ZI' BFp, V m. 2. 20. I'd] 4T p.

21. mapadinidyeapporv] (alt.) om. V. 27, maga plov] mu-
tat. in mwepadinlos pi@ B m. recentissima; in V supra secr.
m. 2: fitor pig oY whsvedy wagailnlog.
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yovov mlevedg xal é&v al to? ToLy@voV WA~
oal dvdloyov rtunddewv, 1 éxl Tag ropag
émilevyvvudvn evdsia waga Tv Aowmny E6rar
0D TQLy@VOV TAsvQd.

Toiywvov pag vov ABI megeddnlog wid rdv
nievody vff BT fgdw % AE° Aéyw, Sve fotly ag 7
B4 moog tiyy A4 A4, otrag § T'E mgls mjy EA.

’Enetevydwoay peg of BE, I'4.

"leov &go éorl v0 BAE zolyavov v I'AE vei-
yove® éml yap vig avrig Pdosag dori tijg AE xel
dv tails adrals magalijios tely AE, BI* &iho 8¢
T 10 AAE tolyovoyv. ve 8% ida mpdg 1o avrd TOV

avrov Ege Adyov' denww Hou og to BAE telymvov

15

20

26

npog ©0 AAE [rolyovov], otrwg ©o I'd E tolyovov
wgdg ©0 AAE tglyovov. Al dg piv v6o BAE
rolyovor mog ©0 AAE, obrag 5§ BA mpdg v
A4 vmo pag v0 adrd Uyog Svre TNy amd vov E
éml Ty AB xddetov dyoufvyy mog &AAnia slow
og af Pdeeg. Owe ta avta Oy og v0 I'd E tolyovor
wgog 0 AAE, otrwg ) I'E mpog v EA' xal
og dpa v BA meog Ty A4, otvwg m I'E medg
v EA.

‘Aire 0% af tov ABI toiyevov mievoal of AB,
AT dvaloyov teruriodmoay, ag 7 BA meog v A4,
ottwg 7 I'E mgog v EA, xal émeletydo 7 AE:
Myw, St megaAdnidg dovwv ) AE tf; BI.

Tév yap oavrév xavacxevecdévrov, émel éovww

1. Ante édv 2 litt. eras. V. 3. wapa i lomrjv] mutat.
in nupaunlog 7jj doeng B m. recentiss.; in ¥ supra scr. m, 2
naqallnlog 4. mlsvody] mutat. in mleved m. recentiss. B.
7. ©ijv] postea insert. . ©jv] postea insert. @. E4]
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trianguli proportionaliter secantur, recta ad puncta
sectionum ducta reliquo lateri trianguli parallela erit.
Nam in triangulo 4BI" uni
laterum BI' parallela ducatur
AE., dico, esse :
BA:44=TE:EA.
ducantur enim BE, I'd.
B itaque A BAE = I'4E; nam
in eadem basi sunt 4E et in disdem parallelis 4E,
BI' [I, 38]. alia autem quaedam magnitudo est
N\ AAE. et aequalia ad idem eandem rationem ha-
bent [V, 7). erit igitur BAE: 4 AE=TAE: AAJE.
uerum BAE: AAE = BA4: 44;nam cum sub eadem
altitudine positi sint, ea quae ab E ad 4B perpen-
dicularis ducitur, eandem inter se rationem habent ac
bases [prop. I]. eadem de causa erit etiam
ANTAE: AAdE=TE:EA.
quare etiam B4 : 44=TE:EA [V, 11].
iam uero trianguli 4BI latera 4B, AI" propor-
tionaliter secentur, ita ut sit B4 : 44 =TE: EA4, et
ducatur A E. dico, 4E rectae BI' parallelam esse.

ABF, 8 ydg] supra m. 1V, 9. doa] 0 P. Zotly P,
comp. p. 11. BI'}] EZ ¢ (non F). 14. zé] corr. ex
o m 2V, AAE] 44E P. tolyovov] om. P. Tol-
yovoy] om. V. 16 AAE] 4 e corr. m. 2 V. 7] @;
a.dd supra etla.m m. rec. 19. Post ﬂacug add. V: og 0%
70 ' 4E mgog 10 A4 E zplyavo. o7] om. F; uldetur add.
fuisse m. 2, sed euan.; & el P, g ro]vom ; g 0F
70 9. TdE mlymvov weds 16 AAE] om 20. EA
4Ep. 2. TEJT'BF?  23. of 4B, AT m. 2 V;
om. ¥, add. (f’ 24. Ante mg hab. Bp xote Ta 4, E
mmem, 1dem mg. m. 2. mc eoe Bp. 26. I'E] mutat,
inEr'm. 2V .
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og 1) BA meds vy A4 A, otreg 1 I'E xgog v E A,
Al og pdv 9 BA mpog iy A4A4, otrwg t6 BAE
tolymvov mog 10 A AE zlyavov, og 0t ) I'E medg
v EA, oltwg 160 'dE volyovov medg 10 AAE
rolyovov, xul wg &pe 0 BAE zolyovov mgdg ©o
AAE tglyovov, ottms to I'dE tolyovov mpog 70
AAE rtplyovov. éudregov doa tov BAE, T'dE
roiyovay wedg 70 AAE 1ov avrov Ege Adyov. Igov
dpa éotl 10 BAE tolyovov té T'AE toiydve” xel
slaw éml tig avriig Paccwg tiig AE. va 0% low
tolyove xol énl tig avtig Pdecwg Ovva xal v Talg
atvrais magadilowg dotlv. mapdAiniog doa fariv 4
AE vj BT

’Eav &pa touydvov mage ulev tov mAsvgodv aydi]
Tig evdela, avdAoyov Teusl Tag Tov ToLydvov wAsveds:
xel v of vo¥ touydvov wlsvgal avdioyov Tunddew,
n énl vag vopds émievyvvudvy sOFsla magd TV Aoi-
v &oter Tov Touydvov mAsvgdy' Omsp e Ostbou.

I3

y.

‘Eev roiydvov § yovie 8iya rundf, % O}
téuvovoa Ty yeviev evdela tépvy xal v
ooy, ta vig fadcog Tufuara Tov adrov EEer
Adyov taig Aoimalg Tod Toiydvov mAsvealg
xel éov Ta tig Bddswg Tufjpate Tov avrov &y
Adyov tels Aowmals to¥ toiydvov mAsvgalg,
7 amo tig xoguoig xl Ty rounv émilsvyvu-
uévn evdeia Olga vepel TRV TOD TELYBVOU
yoviav.

3. rolyavor] (alt.)om. V. 4.cjw EA] o E A4 seq. ras. 11itt. F.
b. xel dg &ge — 7: AAE 1olyovoy] mg. m, 2 V., 6.
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nam iisdem comparatis quoniam est

BA: 44 =TE:EA, et BA:4A=A\BAE: AJE,
et 'E: EA = ATAE : A4E (prop. I}, erit etiam
ABAE: AAE = A T4E : A4E [V, 11]. itaque
uterque triangulus BAE, T'4E ad AAE eandem
rationem habet. itaque A BAE=TA4E [V, 9]. et
in eadem basi sunt 4 E. trianguli autem, qui aequales
sunt et in eadem basi positi, etiam in iisdem parallelis
sunt [I, 39]. itaque AE rectae BI" parallela est.

- Ergo si in triangulo uni laterum parallela ducitur
recta, latera trianguli proportionaliter secabit; et si
latera trianguli proportionaliter secantur, recta ad
puncta sectionum ducta reliquo lateri trianguli paral-
lela erit; quod erat demonstrandum.

1I1.
Si angulus trianguli in duas partes aequales

diuiditur, et recta angulum secans etiam basim secat,
partes basis eandem rationem habebunt ac reliqua
latera trianguli; et si partes basis eandem rationem
habent ac reliqua latera trianguli, recta a uertice
ad punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas
partes aequales secabit.

III. Theon in Ptolem. p. 201. Eutocius in Archim. III
p. 272, 11. Schol. in Pappum III p. 1175, 16, 25 al.

Teiyavov] (prius) om. BFV 1. telyovov] comp. F. 8.
mgog 10 AAE] supra m. 1 g ugog 10 AAE tolyavoy V., 9.
dottv FV, 11. xef] %ms) 7a F. 12. wagdiinleg V; corr.
m. 2. dotty] (prius) PEV; 4o B, et p (¢ in ras.); ol V
m. 2. 14. wlsvedy] mg. m. 1 P. 20. 7] om. V, Tundy]
in ras. m. 2 V. 0¢] supra m. 1 F. 21. ré;wn téuver
eras. ¢t V. 24, nol dav 7 — 26: wlsvgmg}l'mlg 24,
£yp] corr. ex fyee m. 1 p. 27 zepel) m, 2 V m. 2;
zépvee Bp, Fm. 1, Vm. 1.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 6
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"Eoto tplyavov 1o ABI, xel terpiodo % vmo
BAT povie diye tmo tiig A edBelag: Aym, ome
éotlv @g 7 BA mpog tqv I'd, otrwg 5 BA medg
v AT.

"Hydo pag 8ie vov I' tfj 44 mapiiiniog 7 I'E,
xel SwayPsioa 1 BA ovumwrérm adrf xava to E.

Kol énmel elg mapeddjlovs vag Ad, ET' e09:ta
évineeey 7 AT, 7 &pa vwo AT'E yaw[a lon éorl
v Omo I'dd. &id’ 17 tmo I AA vf; vmd BAA vmd-
newvor [on* xal 1 vxo B A4 &g v vno ATE Zeniv
lon. malw, énel elg magaddflovg tag AA, EI' &b-
Dsla vémeoev v BAE, 1 éutog yovia v vmo BAA
lon Zotl ©f évrog vij vmé AEI. &0ely®n 6% xal 4
U0 ATE ©fj vn0 BAd Iy xal 9 vno ATE &g
yovia ©fj vmd AET édorw lon dove xal misvea 7
AE mheveé vij AT devw lon. xal énmel touyavov
tov BI'E maga plev tév whevpov tiy EI fxrer 3
Ad, avaioyov &ga derlv wg 7 B meds vy AT,
ovtmg 7 BA meog v AE. lon 8t 9 AE v AI™
ac';g Gox 7 BA meos wpy AT, otrwg % BA m:oég
v AT

"Alde dn éoto g § BA mpos m)v 4T, otreg
7 BA meog iy AT, xal émelevgbo 3§ A4 Aéym,
ot Sy tézumran 7 1')1:6 BAT yovie Omd vijg A4
svdslag.

Tév pap avtdv xaracxsvecdéviov, éxel éotv
wg 9 B4 mpog myyv AT, otrwg 1 BA medg tyw AT,
aidée xal g  BA azp(‘)g iy AT, otrwg éotlv 4 BA

1, xa{] supra F. 8. I'd] AI' P. 7. sv@alag V.

8. évémeaey) Po Bp; éumémcaner V. éotéy P; comp. p.
9. aid P. 11, eddeic] eobelag addito svdsix in mg. m.
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Sit triangulus 4BT, et [ BAT in duas partes
aequales secetur recta A44.
dico, esse

Bd:I'd=BA: AT,
ducatur enim per I' rectae
. AdA4 parallela 'E, et pro-
B r ducta B4 cum ea concurrat
in E [I alr. 5]. et quoniam in rectas parallelas 4.4,
ET recta incidit AT, erit [ AT'E = I' A4 [], 29].
supposuimus [ I'd 4 = BAA. quare etiam [ BAA
= ATI'E. rursus quoniam in rectas parallelas 44, EI"
recta incidit B4 E, erit [ BAd — AET exterior angu-
lus interiori [I,29]. demonstratum est autem, esse etiam
L ATE==BAA. quareetiam [ AT'E= AEI. quare
etiam AE = AI [I, 6]. et quoniam in triangulo
BI'E uni laterum EI" parallela ducta est 4.4, erit
Bd: AT = BA : AE [prop. II] sed AE = AI.
itaque erit
BAd:dI'=BAd: A4I.
iam uero sit B4 : 4I' = B4 : AT, et ducatur 44.
dico, [ B AT in duas partes aequales secari recta 4.4."
nam iisdem’ comparatis quoniam est BA : 4T
= BdAd: AI, uverum etiam B4 : AI'==BA: AE (nam

2 V; eddeleg e68eix Bp. 12 dvémeoe V. BAE] litt. E in
ras, m, 2 P, g (tert.) in ras, V. 18. lon] -n e corr. m.
2 P. AET] litt. ET 1n ras. P. 14, BAA] corr. ex B4 4
m 1 p. aQu yovie] om. V. 16. AE] A@ = (non P),
EA ¢. nlwsww # (non P). 18, mQog ‘"2‘"] ‘"1"’ comp. scrip-
tum cum wedo coaluit m F mweos ¢, et sic in seq. saepius.

20. dg doa] P; #oriy &ea o¢ Theon? (BFVp); cfr. p. 68, 15.

22. B4] d'corr. p.  AT] Td F. 26 émel yag .  27.
AT — p. 84, 1: meog mjv] om. Bp. 28. ijy] om. F (inser.
m. rec., sed eras.).

¢*
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weds ™y AE' toiywvov yag vov BI'E maga ulav
v ET tpezen 9§ AA* nel dg dge 9 BA meog wiw
AT, ovtwg § BA meos v AE. len dga § AT
AE* dove xal yovie v vmo AEI tfj vmd ATE

5 éonwy lom. &Ad’ 7 piv Omo0 AET vf éuxdg vij vmo
BAAd [éovwv] lon, 1 8t Omd ATE ©f} évaldak zj
vwd FAd éorw ion' xal 1 vmwd BAA &ga vij vmo
A4 éerwy lon. 4 dpa vno B AT povie dlye rérunrar
vwd tijg AA svPelag.

10 'Eav &ga toupdvov 3 yovie Olge tundi, n Ok
réuvovea Ty yoviey v8cie téuvy xel Ty Pdow,
vo tiig Poegag Twiuese TOV avtov Efsc Adyov tels
Aowwals Tob Touydvov misveals: xal dav Ta Tig Pdoswmg
Tuijuate Tov adrov &y Adyov tais Aoimals Tov TEL-

15 ydvov mAsvgals, 1 dxo Tig xoQUTs éxl TyY Tounw
émibevpvopdvy 0@sia Olye Téuver THY TOv TQLYDVOU
yoviay: Gmep &de deikar.

8’
Téy ldoyeviov toiydvev dvdloydv &l-

20 6iv al mAsvoal af megpl vag l6ag yovieg xal
oudloyor af vmd vag leag yoviag Vmorelvovoas.

"E6rw (ooywvie tolyove ta ABI, ATE ieyw
éovre iy plv om0 ABI yoviev vf vno ATE, v
0t vmo BAIL ©f} vwd I'AE nal & iy val ATB

25 7} Vw6 I'EA" Aéyw, ot 1oy ABI, ATE rpuydvov

IV. Psellus p. 70.

8. ofrwg] m. 2 V. 4E] AT'g. 4 AE|Ed@. 1j]
PBp; yovle zjj FV. 6. dlle P. 6. B4d] B supram. 1 F.
lotiv] om. P. # 88 lon 8t xal 7 V.  ATE] supra I' ras.
est in V; AET F. 7. éorw lon] om. V. nal 7 vmé — 8:
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in triangulo BI'E uni laterum EI" parallela ducta
est A4.A) [prop. 1], erit etiam BA4: AI'==BA: AE
[V, 11). quare AT’ = AE [V, 9]. quare etiam
L AET = ATE [I, 5). sed [ AEI'= B A4 exteriori
(I, 29), et L ATE — I'AA alterno [id.]. quare etiam -
LBAA=TAA. itaque [ BAI recta 44 in duas
partes aequales sectus est.

Ergo si angulus trianguli in duas partes aequales
diuiditur, et recta angulumn secans etiam basim secat,
partes basis eandem rationem habebunt ac reliqua
laters trianguli; et si partes basis eandem rationem
habent ac reliqua- latera trianguli, recta a uertice ad
punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas
partes aequales secabit; quod erat demonstrandum.

IV.

In triangulis aequiangulis latera aequales angulos
comprehendentia proportionalia sunt et correspon-
dentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt.

Sint trianguli aequianguli 4BI, 4I'E habentes
L ABT = ATE,BAT = '4E, ATB=TEJ. dico,

¥

douw loy] om. B et V (ras. est quartae partis lineae); in mg.
transeunt in ras. p. 10, 5] om. V. d8{ye] om. F. 11,
Ty yoviav) P; avrijy BFV svdeia] g m 1P Té-
pwvee F et seq. ras. 1 litt 12. s¢] m. 2 F. 13. nal
dy — 17: deife] in ras, m. 1 F. 14." #797] corr. ex fye p.

Zoyov £p V. 16. t0% Toiywvov] om. FV. 17. yovlov)
sodeiav p. 20 el megl] e comr. foag] m. rec. F. 21,
nlsveal vmotelvoveer Bp, Smorstvovoar nleveal! FV. 22,

foracay V. AT'E] I'dE Bp, V m. 2 23. ABI']

BAT P. yoviay] comp. mg. P. AT'E] I'dE P. 24,

BAT') BFp, Vm.'2; BI'4 P; ATB Vm.1. TI'4E] BFp,

V w 2; TEad P. AT'B] Bp,era.smz ABI PF.
25. I‘Ed] BFp; 4EIl'in ras, m. 2 V; 4TE P.
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avdloydv &leww af mhsveal of mepl tag loug yovieg
xal opdlopor af Umo tag loag ywviag vmorslvovoar.

Kelodo pdo én’ e09elag 1 BI' vy T'E. xel émel
af vm0 ABI, ATB yovie 0vo Oe9adv élatrovés
slow, log 0t % vmé AI'B 5 vmd AJEI, «f dpa
tmo ABT, AET Yo dedav éidrrovés elowv' af BA,
E A4 dga éxparidusrar ovumsoovvrar. ExPefinedmoay
%ol ovpmimrérowoay xave o Z.

Kel énel oy dovly % vm0 ATE yovia i vmd
ABT, magadiniog éovwv § BZ vy I'd. mdhw, émel
loy doviv 1 vmé AI'B vfj 9no AET, magdiinidg
éovwv 1 AT v ZE. mogoAlnidyeepuov &pa éorl
10 ZAT'4" lon doa 7 utv ZA vjj AL, 7 6% AT vj
Z4. xol émel touyovov 1ot ZBE mege ulav v
ZE fxvew 5 AT, éenv Gga dg 1 B A meog vy AZ,
otrwg v BI mgog tyv I'E. ley 0t § AZ j T'4:
wg oo 7 BA medg iy I'd, otnwg 7, BI" mpdg v
T'E, xal évaidret g 1) AB meog vy BT, ofrmg 17

AT mgog wyy TI'E. mdiw, émsl mepddindds oty

v I'd vj BZ, &onwv doa og 1§ BI' mgds myv I'E,
otvwg 1) Z A mos v AE. lon 0t ) ZAd v A"
og &oa % BI' moos tywv I'E, olrwg § AL medg v
AE, xai éveddek og ) BI mpds tiv I'd, obrag
% TE mpds iy EA. émel ovw &0elydn dbg udv 1
AB mog v BT, otvmg % AT medg v T'E, dg
0 5 BI' mgds v I'd, otvmg 1) T'E mpog vy Ed,
o, loov doe g 1) BA meog vy AT, otrws 5 I'd
:n:p(‘)g vy AE. -

4. dvo l}af GvoP corr.m. 1. #idesoveg V. 6. fldoooves V.
10. Zotev) 1; &pa fotiv BVp, F m. 2. Sequentia in

ras. m. 1 p. 12 éov!] loviy P, comp. p. 13, ZAT ] Iin
ras. B. 4Tr] I' in ras. p; I'a V, corr. m, 2. 14. Zd]
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7 in triangulis 4BI, AT'E la-

_~] tera aequales angulos com-

-‘44 prehendentia aequalia esse et
" correspondentia, quae sub
/4 aeqtualibus angulis subtendant.
ponatur enim BI' in pro-

B r r ducta I'E, et quoniam
L ABI" 4 AI'B duobus rectis minores sunt {I, 17]
et [ AT'B = AETI, erunt [ ABI 4+ AETI duobus
rectis minores. itaque B4, E4 productae concurrent
I alz. 5]. producantur et concurrant in Z.

et quoniam [ AJI'E = ABI, erit BZ rectae
I’ 4 parallela [I, 28]. rursus quoniam [ AI'B = A4ET,
erit AI' rectae ZE parallela [id.). ZAI4 igitur
parallelogrammum est. quare ZA4 = A4, Al =274
[1, 34]. et quoniam in triangulo ZBE uni lateri ZE
parallela ducta est AT, erit BA : 4Z = BI': TE
[prop.II}. sed 4Z=T4. itaque BA:I'd=BI':TE
et permutando [V, 16] 4B: BI'=A4I': T'E. rursus
quoniam I'J rectae BZ parallela est, erit BI': T'E
= Zd : 4E [prop. II]. sed Z4 = A4I. itaque
BI':T'E = AT : 4E, et permutando [V, 16] BI': I'4 .
= I'E: Ed, iam quoniam demonstratum est, esse
AB : BI' = AI': TE et BI': T'dA=TE:Ed, ex
aequo erit B4 : A'=I4d:4E [V, 22].
42 P. ZBE] PF, V m. 1; BZE Bp, V m. 2. ploy
oy mwleveay V. 16, 7], (alt.) ‘om. P. ] om. BFp. 16,
-mv] om. BFp. 17. 'nzv] om. BFp ] om. @. 18.
AB] B4 p. meos tv| PV; meds BFp, et sic deinde
per totam pr0pomtxonem 21, Zd4 (a.lt) 4Z V m, 1; corr.
m. 2, 23, nal évolddE] P; dvallef doo Theon? (BFVp),

efr. lin, 18. 24, émel ovv] nol émel P, % uév P
nal 8 foov P.
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Tov dga (Goyoviov teuydvey avaioyov slow el
micveal of megl vag lowg povieg xal Oudloyor «f
Do rag loag yoviag vworslvovoar: omep £0e Oeifor.

’

&

‘Eocv 8vo tolymve tag misvgag dvaioyov
ém, Looydvia E6tas ta tolyava xal [dag Efce
to3 yovieg, Vg dg al 6ucioyor wievgal vmo-
TE(VOVOLY,

"E6te 0vo tolyove ve ABI, AEZ wag misvees
dvdaioyov Eyovra, og uiv Ty AB medg vy BI, ov-
zog v AE medg iy EZ, wg 0% vy BI mgog miw
T4, otrag vy EZ moog tyy ZA, xal v dg v
BA mgog iy AT, otrwg v EA meds iy AZ.
Aéyw, 8te looywviov ot v0 ABT toiywvov tvé AEZ
Touyave xol loag &over tag yoviag, v &g al oud-
Aoyor mheveal vmorsivovow, tiv piv vmé ABI
vwd AEZ, wyy 8% vmo BI'A vfj vmd EZ A xal En
v vmd BAT i vaé EAZ.

Zwveordto yag medg tf] EZ evBsly xal tolg mweog
avry) enuslos toic E, Z vfj piv vwo ABI ywvie

. loy % vmwd ZEH, tfj 0t tvmo AT'B lon 1 vwd EZH"

25

Aous) Gge 1) Qg T A Aowmf; v meodg 6 H éeriv lom.

looydvioy &ga éotl to ABI tolywvov v EHZ
[rowyove). tév Goe ABT, EHZ toiydvay avdioydv
sloww of mAsvgol af megl tag ldag yovieg xal ouo-

8. mzo] =meQd p. yoriag] bis p. nieveal vxoTelyovonL
BFp, Ymorelvovoas wisvoal V. 7. teg] m. rec. F. 10.
wjv BI'] BT BFp. 11. zj» EZ] EZ BFp. e ')
I'4 BFp. 12. ovtw B, U Z4] P, Vm 1, mpw 42
Vm 2; JZ BFp. 13. ovtw Bp. nvdZ v; rndeP
4Z BFp 14. omv P, comp. p. 16. omotelvoves Vp.
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Ergo in triangulis aequiangulis latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre-
spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt;
quod erat demonstrandum.

V.

Si duo trianguli latera proportionalia habent,
aequianguli erunt tfrianguli et eos angulos aequales
habebunt, sub quibus correspondentia latera sub-
tendunt.

Sint duo trianguli 4 BI', 4 EZ latera proportionalia

habentes, ita ut sit 4B : BI’

y = AJE: EZ, BI' : T4 = EZ
tZA,BA: A'=EA4:4Z. dico,
{7z triangulos 4BI, AEZ aequian-
gulos fore et eos angulos aequa-
r P les habituros esse, sub quibus

correspondentia latera subtendant,

L ABI = AEZ, BI'd = EZA4, BAI' =EA4LZ.
construatur enim ad rectam EZ et puncta eius
E, Z angulo ABI aequalis [ ZEH et angulo AI'B
aequalis EZH (I, 23]. itaque qui relinquitur, angulus
ad A positus reliquo angulo ad H posito aequalis
est [I, 32]. itaque 4BI, EHZ trianguli aequianguli
sunt. quare in triangulis 4 BI', EHZ latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre-

21. AT'B] e corr. V. 22. meog 7 A] P; 9mo BAT Theon
(BFVp). neog 2 H] P; dmo EHZ Theon (Bp; ono EZ
supra scr. H V, om0 EZH F) 23. lgoywwio F in fine lin,
égcéy P, comp. p. EHZ)P,Vm. 1; ZEH Bp, Vm. 2,
F eras. Z et H. 24. tpuywvgo] om. P. EHZ] P, Vm, 1;
ZEH BFp, Vm. 2.
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Aoyor af Vmd tag loag poviag vmorsivovear' Eorwy
doa og 7 AB mpdg v BI, [ofreg] % HE mgog
v EZ. dil’ og 1 AB mgdg wiv BF, oﬁtmg U6~
xeivae ) AE ﬂgbg viv EZ' ag dgu n 4dE ﬂpog
5 vy EZ, otramg n HE mgog 1:111: EZ. éxetépe dpo
tov AE, HE mgds tiyv EZ tov avrov &e Adpov:
loy doa édtlv 9 AE v HE. diw va avra 07 xal 7
AZ tfj HZ éonwv loy. émel ovv lon datlv ) AE v
EH, xowwy 0t vy EZ, 8Vo 01 ol AE, EZ dvel taisg
10 HE, EZ 6o slolv: nal Poog v AZ faos 157 ZH
(o] Pon yovia dga 7 vmé AEZ yovig v Um0
HEZ éovw ion, xel ©0 AEZ zolyovov t¢ HEZ
Toiydve lgov, xel of Aomel povie rais Aouwels
yoviug idar, vp dg af l6ar wAsvgal vmorslvovsuw.
15 loy dpu éotl xal n utv Omo AZE yovie tfj vno HZE,
7 0t vwo EAZ vy vwo EHZ. xal émel 7 pdv vmd
ZEA <jj vnd HEZ éovwv lon, aAd’ 7 vmd HEZ 1j
vn6 ABT, xal % vm6 ABT &pa yovia vij tmd AEZ
dovwv lon. Owx T evra O xal §) tmd AT'B tij ¥mo
20 AZE éomwv lon, xal Fuu 5 meos ¢ A vij meds v
4" (goyaviov &ge éotl 70 ABI tolyavov v¢p AEZ
TQLydVe.
’Eav &ge 8vo tolyove tag misvgas avdlopov &y,
looyavie Earar te volyove xal loag EEea Tog yoviag,
26 Up’ dg af Oudloyor mAevgal vmorslvovew: Smsp Eda
dstat.

’

g.
‘Ecv 8vo rolyeove plav yoviay y,l,gx" ya-
1. yovles] m. 2 F. =zleveal vworedvovoar Theon (BVFp).

2. zijv] om. BFp. otzwg] om. P. 8. ziv] om. BFp.
@i’ —4: EZ] mg. m. 1 F. 8. vijv] om. BFp. 4. v]
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spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt
[prop. IV]. erit igitur 4B: BI' = HE: EZ. sed
AB : BI' — AE : EZ, ut supposuimus. quare
AE:EZ=HE:EZ[V,113]. itaque utraque 4E, HE
ad EZ eandem rationem habet. ergo 4E — HE
[V, 9]. eadem de causa etiam A4Z = HZ. jam
quoniam AJE = EH, et communis est EZ, duae
rectaé JE, EZ duabus HE, EZ aequales sunt; et
AZ = ZH. itaque [ JEZ=HEZ [1,8), et AAEZ
= /A HEZ, et reliqui anguli reliquis angulis aequales,
sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque
L A4ZE = HZE, [ EAZ = EHZ. et quoniam
LZEA4 = HEZ, ot [LHEZ = ABT, erit etiam
L ABI'— AEZ. eadem de causa erit etiam L AT'B
= AZE, et practerea angulus ad 4 positus angulo
ad 4 posito. itaque trianguli 4BI', 4EZ aequi-
anguli sunt.

Ergo si duo trianguli latera proportionalia habent,
aequianguli erunt f{rianguli et eos angulos aequales
habebunt, sub’ quibus correspondentia latera subten-
dunt; quod erat demonstrandum.

V1L
8Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequalem

om. BFp. xal ¢ &« P. 5. mj»] bis om. BFp, 6. HE]
EH V. 7. T¢] om. p, 8. lon dotiv p. 10. &lof Vp.

421 Z4 P.  ZH] postras. 1litt. V. 11. Zorev] om. P.
13, Post looy add. éoc/ Bp, Fm. 2, Vm. 2.  14. Post {oe
add. foovrear Bp, F m. 2. 15. dotly PB. A4ZE] 4EZF.

HZE] H supra m. 1 F. 17, lon dovly 9. il P. 18,
ABT] (prius) ABT douw loq V. 19, 7] 7 pév P.  ATB]
ABI p.  20. ér] o corr. V. ] bis ©6 B et V (corr.

’

m. 2). 21, 4 donwr lon FV. dotir P.
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vig lenv &y, megl 0 tag loag yovieg tag
misvoag avdloyov, looydvie Edrar o TQL-
yova xal l6ag §EeL tag yoviag, V@ &g &l dudé-
Aoyor mievoal vmorelvovai.

"Eere dvo rolyove ta ABI, AEZ uplev yoviav
iy vwd BAT wé yovie vf) vno EAZ lonv Eyovre,
mepl 0% tag ldag yoviag tég mAsveag dvdaioyov, @g
viy BA mpds vy AT, oitws thw EA medg tiy AZ*
Aéyw, Bt leoywviov éote t0 ABI rolywovey tp AEZ
ropdve xal loqy e iy vwd ABI yaviev tf
1o AEZ, vy 0% vmd AI'B vjj vmé AZE.

ZSvveordro pag meos tif AZ evdele xal Tols mEog
avtf] onuelotg volg A, Z omerége pdv tov vmy BAT,
EAZ tay 4 26 ZAH, tfj 6 tmd AT'B lon % vnd
AZH Aoy Gpe n meds T B yovia Aowmi i
mpog 70 H lon éariv.

Tooydviov doe éoti ©0 ABI tolyovov ts AHZ
Touyeve. dvdioyov dea fotly @g n B.A meog Tnw
AT, otrwg 1 HA medg iy 4Z, vméxevvon 0% xal
as 1 BA meog iy AT, otrwg % EA xgdg vy AZ*
nel g oo 9 EA mpdg myy AZ, ofrwg § HA xgog
iy AZ. lon doou § EA vff AH xal xowy v AZ*
d0vo 0y of EA, AZ dvel vaig HA, AZ leou &lélv-
xel yovie 1) Um0 EAZ yovig tf vn6 HAZ [éonwv]
lon' Pdewg dga 7 EZ Pdoe vjj HZ fovwv oy, xal
70 AEZ volywvov v HAZ vouydve loov éotiv, xal

7. lbag]l m. 2 V. 8. wjw AT] AT BFp. meog] supra
m. rec. P. ] om. BFp, 4Z] eras. V; mutat. in 4E F;
Z 4 Bp. 9. douv P, comp. p. 10. v ABT' F. « 11,
z7»] 5 V, corr. m. rec. ATB] e corr. m. 2 V. 12. meodg

pév BEVp., wjp 4Z eo8siav V, corr. m. 2. 13. adzig B.
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habent et latera aequales angulos comprehendentia
proportionalia, aequianguli erunt trianguli et eos
angulos aequales habebunt, sub quibus correspon-
dentia latera subtendunt.
Sint duo (trianguli 4BI, 4EZ unum angulum
4 B AT uni angulo E4Z aequalem
| A habentes et latera aequales angulos
g7 comprehendentia proportionalia, ita
ut sit BA: A= EAd:4Z. dico,
E %  triangulos 4BI, 4EZ aequian-
- gulos esse et habituros esse [/ 4BT"
I = AEZ, | ATB = AZE.
construatur enim ad rectam 4Z et puncta eius
d, Z utrique angulo BAI, EAZ aequalis [ ZAH
et [ 4ZH = AI'B [1;23]. itaque qui relinquitur
angulus ad B positus reliquo angulo ad H posito
aequalis est [I, 32]. itaque trianguli 4BI, 4HZ
aequianguli sunt. quare erit B4 : A'=HA: dZ
[prop. IV]. supposuimus autem, esse etiam BA: AT
= EAd: 4Z, quare [V, 111 B4 : 4Z = HAd : 4Z.
itaque E4 = A4H[V, 9]; et communis est 4Z. itaque
duae rectae EA, 4Z duabus HA, AZ aequales sunt;
et | EAZ = HAZ. quare EZ = HZ et A AEZ
= HAZ, et reliqui anguli reliquis aequales erunt,

14. EAZ yovle lon V.  16.%¢] 76 V, corr. m. 2.  yowle] post
ras. 1 litt. P; om. Theon (BF Vp). 16. z66] zd V, corr. m. 2.

17, éoviv Py, comp. p. AHZ] 4EZ ¢.  18. zij»] om.
BFp. 19. H4]litt. Hm. 2 V; E4 B, corr. m. 2. nﬁa& om.
BFp. 20. =7j¥] bis om. BFp. Ed)] 4E F; H4 B, corr.
m. 2. 21 EJ] Bdg. ] om BFp.  4Z] Z4 V,
corr. m. 2. H4)] ex 4H m. rec. P. 22. z7j»] om. BFp.

28. elol Vp. 24, yaovle doc F. dotv] om. P, 26,
HZ)ZHP. 26, 46re BV, comp. p.
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af Aowwel yoview taly Aowmeis yoviaig i6er Eoovra,
b9’ dg af loow mAsvgal Dmovelvovew. loy doa éorlv
% pdv Onwd AZH tij Ond AZE, § 0t om0 AHZ v
w0 AEZ. @AA’ %, vmo AZH =jj vmo AI'B éonwv

5 lon® xel % vmd ATB dpa vij tmé AZE éovw lov.
Oméxsizon 0 xal 1 Omd BAT v vmd EAZ oy xal
Aowmy dga N meés T B Aoumf) T meds e E iey
éotlv* looywviov &ga éorl 1o ABT rolyovov T AEZ
TQLyDVQ.

10  ’Eav dga 6vVo tolyove upley yoviev we yovie
lonv &, mepl 0% wog loag povieg Tag mAevpdg dvd-
Aopov, leoywvie Eotar o volyove xel loeg e tag
yoviag, @’ dg af dudlopor mievgal Umorelvovoiv’
omep £0er dstEou.

15 ;’_.

‘Ecv 8vo trolyove plav yaviev gié povig
logv &gy, mepl 0t dAdag yoviag tag mAsvoag
dvdloyov, tav 0t Aotmwadv éxarégav & ua fToc
éiaocgove 7 u1n éAddedove bofijg, (Goyavie

20 Zotar za Telywmve xal ldag fier tag yoviag,
wepl dg avdloydv elowy al mlevoal.

"Eorw 6vo tolyovea te ABI'y, AEZ plov po-
viev wi yovlg leny &govre vy vmwo BAT tf vmo
EAZ, negl 0% GAhag yovieg vag vmo ABT, AEZ

25 tag mhevgag dvdioyov, og Ty AB medg Ty BT,
ottwg vy AE mgos viy EZ, tdv 8% Aoy tav

1. feovran enau(m Exarion Theon (BFVp). 8. vmo
4HZ] Peyrardus, w6 AEZ(.’I5 oc to H Theon (BFVp;
- 70 pro e Vv, corr. m. 2). 4, m:o AEZ Peyrardus; vmo
A4HZ P; moos ti E Theon (BFVp; 76 pro tw , corr. m, 2),
didé P, AT'B] BTA P, A in ras. 6. xal §§ — Zonuw o)
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sub (Iuibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque
L AZH = AZE, | AHZ — AEZ. uerum [ AZH
= A4I'B. quare etiam [ AI'B=4ZE. supposuimus
autem, esse etiam | BAI = EAZ. itaque etiam qui
relinquitur angulus ad B positus, reliqguo angulo ad
E posito aequalis est [I, 32]. itaque trianguli 4BT,
AEZ aequianguli sunt.

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo
aequalem habent et latera aequales angulos com-
prehendentia proportionalia, aequianguli erunt trian-
guli et eos angulos aequales habebunt, sub quibus
correspondentia latera subtendunt; quod erat demon-
strandum.

VIL

8i duo trianguli unum angulum uni angulo aequa-
lem habent et latera alios duos angulos comprehen-
dentia proportionalia et reliquos angulos singulos
simul aut minores aut non minores recto, trianguh
aequianguli erunt et eod angulos aequales habebunt,
quos latera proportionalia comprehendunt.

Sint duo trianguli 4BI, 4EZ
unum angulum uni angulo aequalem
habentes, | BAI"' = EAZ, et latera
alios duos angulos comprehendentia

B % proportionalia, 4B : BI'=AE:EZ,
et reliquos angulos, qui ad I', Z
I positi sunt, prius singulos simul recto

om. p. 7.t5]z P. ] e corr. P. 8. docl] éoriv P,
comp. p. 19. #drrove bis F. Prius Zidesove corr. ex
#flacooy m. 2 P. 23. wg yowle] punctis notat. F. 24.
EA4Z] corr. ex 4EZ m. rec. P. ABI'] BATL @; ABA p. -

25. vy BI'] BI' BFp.  26. wjy EZ] EZ BFp.



96 ZTOIXEIQN &

m9og voig I'y Z medregov éxatégay due éldocove Gg-

dg" Adyw, Ote looydvidv éote 10 ABI ‘tolywvov 76

AEZ rvoyave, xal loy éovar 7 vwd ABTI yevie tj

w0 AEZ, xal Aowmy OnAovéve n meog v I Aowry
5 T meog v Z lom.

E! yap dwedg éotwv 1 vmd ABI yovie v vmd
AEZ, ula adtidv pellov éorlv. Eotw pelfov 7 vEO
ABI. xal ovwestdro mpog rﬁ AB evdeie xol to
zpog avrf] onuelo té B tff tmd AEZ 7awm lon 5

10 ¥m6 ABH.

Kol énsl loy édotlv 3 udv 4 yovie tfj 4, 5 ot
vno ABH tf) vwd AEZ, Aowmy doa % vmo AHB
Aoumf Tff vno AZE éovw lon. (oopdviov Gea dotl
10 ABH tolyovov tp AEZ voupove. Eotww Gpa g

156 7 AB mpds v BH, ottwg 1 AE mgdg v EZ.
, &g 0t § AE mgds tqv EZ, [otreg] vndxevar 7 AB
ngog Ty BI* 5} AB doa medg éxarépav tév BT,
BH tov avrov &ge Adyov: lon &ga 7 BI' 7fj BH.
@ore xal ypovie § meog T I' povig T vmo BHI
20 dorwv lon. éhdrrov 0F Ogdijs vmixearar | mwEdg TG
I édrrov dgu éovlv 8p8ijg xal 7 vnd B HI™ dots
N épekhg avry yovie 7 vmd AHB pslfov éotlv
do97js. xol £deiydn oy ovow T medg TG Z° xerl
N ®eog 6 Z oo pelfwv forlv dedis. UmixsiTar
25 0t éAdodwv Opdrg' Omsp fotly dromov. ovn dga
dweog oy ) vmd ABI povia v vmd AEZ" ioy

1. fldrrove F. 2. dorv P, comp. p. 3. forau] doziv F.

10. ABH] H e corr. p. 12. yovle tj V. 18. dotmy ]
supra m. 1 F, éot(] comp. p; dozly PF. 156. ©ijv] bis
om. BFp. 16, og 04] imoxerar Ot nal og Bp. Tv]

om, BFp. ovrwg vuousum] vméueirar FV; odtes Bp;
vndxeirar obtws P. zq»] om. BFp. Post BI' add.



ELEMENTORUM LIBER VI, 97

minores. dico, aequiangulos esse triangulos ABT,
AdEZ, et [ ABI' = A4EZ, ot, ut inde adparet, qui
relinquitur angulus ad I positus, religno angulo ad Z
posito aequalem esse.

nam 8i [ 4 BI'angulo 4 EZ inaequalis est, alteruter
eorum maijor est. sit maior [ 4BI, et construatur
ad rectam 4B et punctum eius B [ ABH = AEZ
[I, 23]. et quoniam [ A== [ d ot [ ABH = AEZ,
erit [ AHB = 4ZE [], 32]. itaque trianguli 4BH,
AEZ aequianguli supt. quare 4B: BH= AJE:EZ
[prop.IV]. sed supposuimus, esse JE: EZ—= AB:BI.
itaque 4B ad utramque BI, BH eandem rationem
habet [V, 11]. quare BI'= BH [V, 9]. itaque etiam
angulus ad I" positus angulo BHT aequalis est [, 5].
supposuimus autem, angulum ad I’ positum minorem
esse recfo; quare etiam [ BHI' minor est recto.
itaque angulus deinceps positus 4HB maior est
recto [I, 13]. et demonstratum est, eam angulo ad
Z posito aequalem esse. quare etiam angulus ad Z
positus maior est recto. supposuimus autem, eum
recto minorem esse; quod absurdum est. itaque
L ABI" angulo AEZ inaequalis non est; aequalis
igitur. uerum etiam angulus ad 4 positus angulo ad 4
posito aequalis est. quare etiam qui relinquitur angulus
ad I" positus, reliquo angulo ad Z posito aequalis est
{1, 32]. ergo trianguli 4BI, 4 EZ aequianguli sunt.

Theon: »el og &oex % AB mods iy BT, odtws % AB meds
v BH (V et bis omisso z¥» BFp). 18. dga fotlv P.

19. ngog ©¢ I'] corr. ex vx6 BHI' m. 2V.  BHI] corr.
ex B'H m. 2V, 20. #ldcoav p. 21. xa{] om. P.
22, avrig P. 23. zi] corr. ex ¢ m, 1 B. 26. éldt-

wwv F. foziv) om. V.~ 26. JEZ] EA4Z p.
Euclides, edd. Heiberg ot Menge. IIL 7
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doe. fove 0% xal 1 wos e A lon tf mdg e -
xal Aowmy dga n meds v I' Aowwf v meds e Z
lon éovlv. looysviov Gow éotl 16 ABT telymvov te
AEZ touyove.

‘AAda O mdlww vmoxslodwm Exaréoe THv mEdg TOlg
I, Z uy éidocav dpdig Aéyw mdiww, Oti xal otrog
oty looyaviov vo ABT rolyovov vé AEZ rouyave.

Tov pap avtov xeraecxsvaddéviav Ouolmg Osl-
tousv, Ot lon dotlv 4 BI zjj BH* dore xel povie
7 medg v I' tfj vmd BHI lon Zotiv. ovx éidrrav
0t dodijc N meds T I ovx éAdrrov &g Oodijs
o000t 7 vmwé BHI. towyavov 0% ot BHI ol 8v0
yovine 0vo Py ovx slow éddrroves® Gmep Zotiv
ddvvavov. ovx dge malw Fviedg otiv n vmo ABI
yovle v vmd AEZ* ioy &oa. Eove 0% xal 7§ mpog
t6 A f] meds T 4 lon* Aowwy doe % mpog T I
Aouny] T mpbds v Z lon dovlv. (doyaviov &ga fotl
©0 ABI tolyavov v A EZ toiyove.

Eav dga 8vo rolyove pley yoviey wd yovie
lony &gy, megl 0% éAdag poviag Tag mAsvpag Gvdioyov,

1oV 0% Aowwev Exarégav due Adrrove 1 wiy éddrrove

dodjg, looywmie fotar Te Telyova xal loag &e Tag
yovieg, megl &g dvdlopov slow of mAsvpal* Omso
&er Osttos.

7"
‘Eav v 6pdopovio teiydve dmd tis bo-
B yovias éxl Ty Pdowv xdderog aydf, Ta

1, dortv B. Post 4 add.. onpelo Bp, supra F, m. 2 V.

8. 4ovl] éotty P, comp. p. 6. ficrray F. nahy 6t
m. 2 V. 7. looydwiéw dorw P. 8. dpolwg &7 BVp. 10.
éldeowy p. 11, #idoswy p. 12. 00d¢] om. V. %] m.
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iam rursus supponamus, utrumque angulum ad
I, Z positum recto minorem non esse. dico rursus,
sic quoque triangulos 4BI, 4EZ aequiangulos esse.

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus,
esse BI'= BH. quare etiam angulus ad I" positus

angulo BHI' aequalis est [I, b}

4 angulus autem ad I' positus recto

minor non est. quare ne [ BHI

7 quidem recto minor est. itaque

trianguli BHI" duo anguli duobus

rectis minores non sunt; quod fieri

non potest [I, 17]. rursus igitur

L ABI angulo #EZ inaequalis non

est; a.equa.]xs igitur. uwerum etiam angulus ad 4 posi-

tus angulo ad 4 posito aequalis est. itaque qui

relinquitur angulus- ad F positus, reliquo angulo ad

Z posito aequalis est [I, 32]. ergo trianguli 4BI,
AEZ aequianguli sunt.

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo
aequalem habent et latera alios duos angulos com-
prehendentia proportionalia et reliquos angulos singulos
simul aut minores aut non. minores recto, trianguli
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt,
quos latera proportionalia comprehendunt; quod erat
demonstrandum.

VIIL
Si in triangulo rectangulo ab angulo recto ad

2 P. M) 8¢ V, 18. Zldecovsg V. 15, dotiv PB;
comp. P. 16. fcn] insert. postea F. 17. det(] dociy PF
comp, p. 20. £xp] corr, ex fza m. 2 P. Tag] om. V.
21. &pa fjroe V., ~ 26. d=d] vmé V; corr. m. 2.
7*
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weog tf xadére Tolyove Jpoix é0TL TtH Te
8i@ xal dAdfjdosg.
"Eerw tolyavov SpBoyuiviov td ABT dedy ipov
iy tmo BAL yeviev, xol 100 dxd vov A éxl
5 v BI naberog % Ad' Aépes, Otc Sperdw dorry
éndregov v ABA, AAT vowevov 8ip v ABIT
xeel Fre dAAfAoeg.
Wrsl ypop loy dovdv % vmd BAI tjj vwo AAB-
do8v yop énarége’ xal xoum) tdy dvo Touydvay Tod
10 7¢ ABI" xal to® ABA 7 mpog tp B, Aowxy doa
7 90 AT B Aounfj vij ond BA 4 éonwy loy* {6oydviov
doa dovl to ABI wolyawov vé ABA touydvep.
foviv dge og 4 BI' Umotsivovse v Sy 7od
ABT rouydvov meds viy B A Vmovsbvoveay mpy Bp-
15 ¥y o0 ABA Touydvov, otvwg wity 7 AB Imo-
zelvovoe vipy #gog v I yoviey tov ABI Tovyd-
vov mgog Ty BA vmorelvoveay vy legy tiy vsmo
BAA tot ABA vewydvov, xal &n 5 AT mpos v
AA drovelvovoay wiyv wpds te B yeviev wowwviy
20 TdY 0vo tguydvey. ©0 ABI' Gou tplyovoy vp ABA
Towyeve (coyavidv ©é dore xel ves xepl Tag loag
yoviag mAesvpog avedoyoy Eye. Spowv dpa [ferl]
6 ABI rolyovov ves ABA tpiywrp. omobwg O
Oebopev, Gve ol v AAT touyowe Bpoby dove T

1. doutv F. 4. yovlev] om. p. 5. BI') AT V., Ad
44 P. dev. FV. 8. 9md] postea ins. F. BAT yavie FV,
AA4AB] AB4 V, corr. m. 2, 12. ¢ ] corr. ex toy m. 1 P.
ABd)] B supra m. 1 F,  18. BI'] T'B B et seq. ras. t litt. F.
tjv] post ras. 1 litt. V., 14. ABI'] I in ras. m. 2 V.
B4]inras. m. 2V, dImoteévovoay] cort. ex vxoreivovow
m. rec. P; in ras. m. 2 V, 15. dxorelvovear F, ¢ eras.
17. B4] Bd wijv F. dnovedyoveuy iy lony tjj weds ve I' in



ELEMENTORUM LIBER VI. 101

hagim perpendicularis ducitur, trianguli ad per-
pendicularem positi similes erunt et toti et in-
ter se.

Sit triangulus rectangulus 4BI" rectum habens
angulum B AT, et ab 4 ad BI perpendicularis ducatur
4dd. dico, utrumque triangulum 4Bd, 44T et toti
ABT et igter se similes esse.

nam quoniam [ BAI = 4AB (uterque enim
rectus est), et duorum trjap-
gulorum 4BT, 4BA4 com-
munis est angulus ad B po-
gitus, erit [/ ATB=RBAA
(I, 32]. itaque trianguli
4 -4 T  4BT, ABA saequianguli
sunt. erit igitur BI': B4 = AB:Bd == AI': A4
[prop. IV]; nam BI sub recto angulo trianguli 4BI’
subtendit et B.4 sub recto angulo trianguli 4B4,
ot rursus 4B in {riangulo 4BI sub angulo ad I’
posito subtendit et B4 in triangulo 4 B4 sub angulo
ei aequali B4, et AT, A4 sub angulo ad B posito
utriusque trianguli communi subtendunt. itague trian-
guli ABT, 4B A et aequianguli sunt et latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia habent. itaque
A 4BI' ~ ABA [def. 1). similiter demonstrabimus,

ras, m. 2 V. lenv airig F. 18. ABA} ABF'P. 7] inter

duas ras. F.  Post AT add. F: vmorelvovea viv =meos ©p B

yovley tov ABI zoiydvov, sed del. m. 1. 19, vmorelvovoa

(¢ in ras.) post ras. 1 litt. ¥, dmoredvovee Bp.  B] seq. ras.

1 litt. F. = 20. adrav sév V.  dgua] postea ins. F; m. 2 V.,

ABd deu V. 21. doriv P, comp. p. 28. fot(] om. P.
24. {onv P; comp. p.
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ABI volyovov' éxdregov doa vév ABA, AAI"
[roiydvov] Suowdv dotiy Bip te ABIT.

Aéyw 01, Ot nal dAdijowg dotly Gpoix z& 4B U,
AAT zolyave.

5  ’Emel pig Spdn % vwd BAA 3987 i vwo AAT
dorwy lon, GAAe pqy xel n twd BAA vjj meds v I'
&0elydn lon, xel Aowwy doo 7 medg te B Aoumfj v
Vo AAT éovww oy (leoydwviov &ea éori 6o ABA
rolyovor 1@ AAT rouydve. Eovwv Gga og f BA

10 zov 4B A touysvov vmorelvoven Ty Und B.AA moog
iy A4 100 AAT teuydvov Umorsivoveay Ty moodg
¢ I lonv tfj vmd BAA, ofrwg avvy % Ad zov
AB A4 zouysvov vmorelvovoa Ty meds Td B yo-
viav wdg iy AT vmovelvovoar iy vmd AAT vov

15 AAT zouysvov lonqv ti; meos t¢ B, xal #uv 1 BA
mpog v AT Umotelvovear tag Spddg’ Suoiov doo
dotl ©v0 ABJ velyovov 16 AAT toydve.

’Eqv dga év d@doymvip voiydve axd tijg dedis
yovieg éml Ty Pdow xddevog aydf, ta meds TI

20 xadérg rolyove Suowd doti T te OAp xel dAdsjAoig
[6meg &der Oetfa].

Iégiopa.
‘Ex 07 Tovtov gavegdv, Cru fav v dpdopmviep
Touytive axd Tig 09dis pawlag éml Ty Py xdds-
25 Tog aydf, 7 dydelon TV Tig Pdoswg TURUATOY
uéen avadoyov éovwv* Gmeg £0er dsibar [xal &ve vijg

1. tolyovoy] om. BFp. 2. toiywvor] om. P, . Gpoidy
46y 6le] om. V. ABT toiydve 6lp dpowdy édomw V.
5. B44] B e corr. m. 2 V. 7. dowmy} corr. ex louwiig
m. 1 F. 78 doc(] éostv PF. 11, ww 44] ©fj 44 F; corr.



ELEMENTORUM LIBER VI 103

esse etiam A 44"~ 4ABI. ergo uterque triangulus
AB A, AAT triangulo toti ABI" similis est. '

iam dico, triangulos 4Bd, 4 AT etiam inter se
gimiles esse. ' -

nam quoniam [ BAA = AATI (recti enim), et
demonstratum est, | B4 4 angulo ad I" posito aequa-
lem esse, etiam qui relinquitur angulus ad B positus,
angulo AAI" aequalis erit [I, 32]. itaque trianguli
ABA, AAT" aequianguli sunt. est igitur BdJ: 44
=AAd: dI = B4 : A" [prop. IV]; nam B4 in

triangulo 4B 4 sub B.A 4 subtendit et 44 in tfrian-- -

gulo 44T sub angulo ad I' posito subtendit angulo
BAd aequali, et 44 in triangulo 4 B4 sub angulo
ad B posito subtendit, 4I" autem in triangulo 4 4I"
sub A4 angulo ad B posito aequali, et prae-
terea BA, A" sub rectis angulis subtendunt. itaque
A ABAd ~ AAT [def. 1].

Ergo si in triangulo rectangulo ab angulo recto
ad basim perpendicularis ducitur, trianguli ad per- -
pendicularem positi similes erunt et toti et inter se.

Corollarium.

Hinc manifestum est, si in triangulo rectangulo
ab angulo recto ad basim perpendicularis ducatur,

m, rec.  14. dmotelvovoav] -v eras. F. 16, 7] corr. ex
tiig m. rec. P; seq. ras. 1 litt. V. 16. mgés Ty AI'] in
ras. F. vrotelvovea F. 20. dony P, 23. év] om. p.

25. Tunudrov] om, p.  26. dors B, comp. p.  Smeq #dec
d¢ikai] om. BFp. xel &z — p. 104, 2: éomv] postea ins. m.
1 F in ras; mg. m. 2 V.
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Podzog xal évog bmocovoty TV Tpnudtov 17 mEog
16 Tppate wAsvea pion avdloydy éovw).
9.
Tijg dodslong evPelag 1o wpoaraydiv pégog
5 apelelv.
*Eote 1) dodelea sbBeia 1 AB° Ot Oy vijs AB
70 moooraydly udpog apeleiv.
’Emiterdydo 07 ©o tolvov. [xal] Sujyde wg dwd
100 A4 ebdele 9 A yoviev wmepiéyovea psre vig
10 AB tvyovdav’ xal shijpdo tvyov onusiov éml tig
AT ©o 4, xal xeslodwoav 1) A4 leow of AE, ET.
xel émeledydo 7 BI, xal 8uk vod 4 mapdiiniog
atrf) fxde 3 AZ. .
Enel odv touydvov 100 ABI maga ulev tév
15 mAevpiv thy BI duvew 1) ZAd, dvdloyov &ea éotlv
ag § I'd ngdg iy A4, otrwg ) BZ mpdg vy Z A.
dumdij 8 §) I'd vijg 44 duwhij boo xal § BZ wijg
Z A tuwhij dge 7 BA wijg AZ.
Tijg &ge dodelons ebPelug vijg AB ©vd émraydiv
20 rolrov pépos agrenrar t6 AZ' Omep &8s moiijdar.

’

v
Tyv dodetaav evdsiav drunrov tf dodelay
terunpuévy dpolog Tepeiv.
X. Simplicius in phys. fol. 114v, 119,

1. omorsgovovy ¥. 2. Post dowsv seq. Ome #8c deitas
BFp Vm 2. 8 zefrov] ante -zoy ras. 2 lith. F.  xaf]
. P g #dfsin awo t0v 4 7 V. 11. xsloPwoay] mg.

m ‘rec. P. 14, Supra meed in P scr. m. rec. magailzdos.
15. wiy] 7 p. ZAd) mutat. in 4Z m. 2 V; 4Z Bp. 16
wjy dA4) v d4 B, 44 Fp. oy} om. BFp 17. zijs}
T Pp. xal 9 BZ 'mg z4 tqmln ¢ea] mg. m. 1 P. 18.
BA] 4 in ras. P. 19, zijg] =} p.  tng) corr. ex ¢ij m. 1 p.

N\
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ductam rectam mediam imter partes basis proportio-
nalem fore. — quod erat demonstrandum.?)

IX.
A datarecta linea partem quamuis datam abscindere.
Sit data recta 4B. oportet igitur ab 4B quamuis
datam partem abscindere.
sit data pars tertia, et ducatur a puncto A recta
AT cum 4B quemlibet angu-
S hendens, et suma-
P um comprehendens, et suma
4 tur in 4I" quoduis punctum 4,
et ponatur JE= 44 = ET,
A et ducatur BI, et per o rec-
tae BI" parallela ducatur 4Z (I, 31].
iam quoniam in triangulo 4BI" uni laterum BI’
parallela ducta est Z 4, erit [prop. II]
Fd:d4=BZ:24 s8ed I'd=2 dA4. quare
etiam BZ =2 Z4. itaque B4 =23 AZ,
Ergo a data recta 4B tertia pars 4Z abscisa
est, ut iussi eramus; quod oportebat fieri.

X.
Datam reectam lineam non sectam datae sectae
congruenter secare.

1) Nam demonstrauimus p. 102, 9 sq. Bd: 44 = 44
: AT, reliqua pars corollarii p. 102, 26 8q. sine dubio inter-
polata est; nam et post sollemnem illam finem demonstratio-
num corolla.norumque omep £8e dcifas p. 102, 26 additur et a
bonis codd, Theoninis aberat nec usquam usui est. habet tamen
Campanus et P, quamquam sine clausula illa. itaque et in
nonnullis codd. ante Theonem et in quibusdam Theoninis
simul sponte interpolata est.

20. zg/ror] in mas. F. 22. dodelay] P, Simplicius, Cam-
panus; dobeloy svdele Theon (BF Vp).
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"Eotw 7 pdv Oodsica cvdsia &druqrog 9 AB, 7
0 zerunuévy n AL xata va A, E onuste, xol
xelodwoay dore povievy Tvgovoay weguéyew, xal
énstevydo 0 I'B, xal i tév 4, E vfj BI" nagdl-
8 Andor Mydwday af AZ, EH, S O vov 4 v} AB
nwegdiinlos fixde n 4OK.
IHagadinAdyoappov Gea Zotly éxdvsgov vdv ZO,
@B oy &ga n pulv 40 v;; ZH, 5 0t @K 7j; HB.
xel énel vouyavov rot AKI' mega plev tév miev-
10 pév iy KI' e09ele fvar 1) OF, dvdioyov bga
éotlv g % I'E mpog tyy Ed, otrwg ) KO mpdg
my @4, ley 0t 4 putv KO v BH, 4.0t O
HZ. kouwv dpa dog % I'E weds viw Ed, obrag 7
BH mgog tyy HZ. mdAw, émel rouydvov vov AHE
15 maga wlov tdv mievedv iy HE yxraw §) Zd, dvd-
Aoyov oo éotlv dg 1) EA medg v A4, otreg 7
HZ moog ty ZA. &0eiy9n 0% »al g 1) T'E moog
wv Ed, obrwg 7 BH medg tqv HZ* E6twv dga g
utv § I'E modg wyv Ed, ovreg 77 BH mgog tnw
20 HZ, dg 0% v EA mpog vy A A, ovreg 7 HZ mgdg
my ZA.
‘H dga dodéeioe 'svdcia drunrog % AB tfj do-
delon evPely vevpnuévy. v A opolog Téruyrar
Onep #0eL moufjoon’

25 e’

Advo dodeiodv svdevdv rolryy avdloyov
TOOGEVQELY.
2. Post AT add. V” 8¢l 87) vy AB uqmzov 5 AT teTpn—
&

pévy ouolmg zepsiv. Eor m zst;umévn 7 AT 4. I'B] BT’
Bp, V e corr. m. 2. 6é] om. p. 8. HB] MB F, corr.
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Sit data recta linea non secta 4B, recta autem
AT secta in punctis 4, E, et ponantur ita, ut quem-
libet angulum comprehendant,
et ducatur I'B, et per 4, E
rectae BI" parallelae ducantur
AdZ, EH, et per 4 rectae 4B
parallela ducatur 40K [1, 31].
itaque utrumque Z®, @B par-
‘4 y a8 allelogrammum est. quare

40 = ZH et 6K = HB

1 34] et quoniam in triangulo 4 KI" uni lateri KI"
parallela ducta est recta @F, erit 'E: E4 =K 0:04
(prop.II}. sed K@=BH @4= HZ. itaque'E:EA4
=BH:HZ. rursus quoniam in triangulo 4HE uni
. lateri HE parallela ducta est Z4, erit EdJ: 44
— HZ: ZA4 {prop. II]. et demonstratum est, esse
etiam I'E: E4d — BH: HZ. itaque

" TE:Ed=BH:HZetEAd:d4—=HZ:ZA.

Ergo data recta linea non secta 4B datae rectae
lineae sectae AI" congruenter secta est; quod opor-
tebat fieri.

XI.
Datis duabus rectis tertiam proportionalem inuenire.

m. 2. 9. nel] postea ins. F. 11, ©jy E4] E4 Bpet im
ras. ¥.  "K@) corr. m. 2 ex OK V. 12. z7j»] om. BFp.

13. mpog vijv] meds BFp, et sic deinde per totam prop
15. HE] corr. ex EH m. 2 V 17, 11] postea ins. F.
otzag] m. 2 V. forwy doa dg — 20: vy HZ] postea msert.
in ras. m. 1 F; mg. m. 2 V. 19, oy HZ] HZ etiam V.

20. E4] corr. ex 4E m. rec. P, mpég 44 obrag bis F.
%] ins. m. rec. P 24. moijcee] in ras. m. 1 P.
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"Eotwday el dodsicour [0vo etdelas] af BA, A
xol xslo@woay yoviav msgiéyovear Tuyoboay. Ocl O
t6v B4, AT splvny dvdiopey xgodevpely. xfefiriadm-
gav yeg énl sd d,E anusia, xal xclodo tfj AT

8lon n Bd, xal éretevy@m 7 BI', xal dia ot 4
magdiindos avef] 0w 1 AE.

‘Ems} ovv teiydvov 100 AAE maga plev tov
mAsvgdv vy AE qures v B, dvdloydv davv dg
7 AB mdg tiy BA, ottwg v A meds =i I'E.

10 oy 02 7 B4 v AI. &orw doa g § AB meog
wyw AT, otrmg % AL =meog v I'E,

déo Gga Sodegdv coRsudm T AR, AT ofry

dvdioyov avrals mgoosvgnee 7 I'E" Omeq édey Zovijome,

of.

15 Toidv OoBsiohy &VPet@v TE¥EQTRY @vd-
Aoyov moooevoeiv.

"Eotwoev af dodsleas vesiy sufelor of A, B, T
d¢i O wov A, B, T tevdgenqu dvedoyov mgo6-
EVQELY.

20 "Exxeledocay 0vo evdeiww af AE, AL yaview
weuégovoar [Tvyotoav] iy vmd EAZ: nel xslodw
utv 4 loy 7 4H, ©jj 6t B lon % HE, el & tf
I ey 7 40" xal émilevydelons vijg HO mapdiiniog
avrf) 738w Sk Tov E f) EZ.

25 ’Emel otv toiydvov tod AEZ mage ulev v

1. dvo w&swc}) om. P, s'u#swu supra scr. m. rec. 3, B4
e corr. V. svgely 4. yag af AB, AT Theon (BVp; yae «
B4, AT'F). 6. BI') T'Bp. s,AE]AE(p 9, mv]bls
om. BFp. B4} BA F. A4AT'] 4 in ras, m. 1 B.

wjy] om. Bp. m‘u] om. Bg I'E] T in ras, V. 13
evrig P, corr. m, xuelcdo tdv ¢ (non F). 21,
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Sint datae rectae B.A, AI' et ponantur ita, ut
quemlibet angulum comprehendant. oportet igitur rec-
tarum BA, AT tertiam proportionalem inuenire.

y, producantur enim ad punc-
ta A, E, et ponatar A4I'
= B, et ducatur BT, et

B, ﬁ'—_——'l per 4 ei parallela ducatur
r— J4E T[], 31]. iam quoniam in

triangulo AAJE uni lateri

4 AE parallela ducta est BT,
erit 4AB: BA = AT : I'E
[prop. II]. sed BA = AT
itaque 4B: A== AI':T'E.

Ergo datis duabus rectis 4B, AT tertia earum
proportionalis inuenta est I'E; quod oportebat fieri.

4

XIL

Datis tribus rectis lineis quartam proportionalem
inuenire.
Sint datae rectae A4, B, I oportet igitur rectarum
4, B, I" quartam proportionalem inuenire. i
b ponantur duae rectae ZE, 4Z
' ita, ut quemlibet angulum com-
prehendant EAZ, et ponatur
AH = A, HE = B, 4@ =T.
et ducta recta H® ei parallela
a4 ) %z per E ducatur EZ [I, 31j.
iam quoniam in triangulo ZEZ uni lateri EZ

Toyovoay] om. om. p. ] en 9. 26. plov

TV ‘whevedy The.on (BFVJ
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EZ dxree % HO, Zouv dgo dg % AH mgds vy
HE, otrog % 46 mgos tqv OZ. oy 6t 7, pbv 4H
v} A, % 0% HE tfj B, 9§ 0t 40 zjj I forwv dge dg
% A mgds iy B, otrtwg  I' meds v OZ.

Towdv bga dodacdy evdeadv tdv 4, B, I' re-
TdgTY aviioyov moodevgntar ) O@Z" omeg E0s moroae.

iy’

dbo doBerddy eBady péany dvddoyovw
mQOOEVQELY.

"Eorwoey of dodeléar 0vo evdelar of 4B, BI™
dsi 0 rov AB, BI' uéeny dvdioyov mgodevgely.

KeloBwoay én’ evdelog, xal yepodpdo éml vijg
AT fuuxtxdiov 10 AAT, xel fjyd0 dxo tov B on-
uelov ) A ebdely modg dpdag o B, xel éme-
tevydooay al A4, AT.

Enel & quuvxdlp yovie detlv 7 vmd AAT,
oo éovwv. =xal émel év SpPoymvio Teuydve TH
AAT and tijg dpdijs yovleg énl Ty Pady xederog
quvar ) AB, 7 AB dga 16V vijg PiGewg TunudTav
tov AB, BI' uéen avdloyov éenwv. '

dYo dga dodaowy evdady tov AB, BI' uéon
dvdioyov mpooevgnrar § AB- Omep #0sL moifjcau.

0’
Tov l6ov ts xel l6oyoviev magalinio-

XIII. Philoponus in Aristot. de anima g II.  XIV. Philo-
pon. in anal. post. fol. 117v.

1. EZ] corr. ex H® m, rec. P; H® Bp. HO] corr.
ex ZEm. rec. P; EZBp; OHVm. 2. #HJom. V., " 4dH
in ras. B. z7»] om. BFp. 2. wj»] om. BFp, ez
e corr. V; ZO P. 4. ®Z] Z in ras. ¥; ZO P. 14, &9-
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parallela ducta est HO, erit 4H: HE = 40 : OZ.
sed 4H = 4, HE = B, 40 = I. itaque 4: B
=I:0Z .

" Ergo datis tribus rectis lineis 4, B, I' quarta pro-
portionalis inuenta est ®Z; quod oportebat fieri.

XIII.

Datis duabus rectis lineis mediam proportionalem
inuenire. ' ~
Sint duae rectae datae 4B, BI" oportet igitur
rectarum 4B, BI' mediam proportionalem inuenire.
4 ponantur in eadem recta, et
in A" describatur semicirculus
AAT, et a B puncto ducatur
ad rectam AI" perpendicularis
4 B T BA4, et ducantur 44, 4T.
iam quoniam in semicirculo est [ 44T, rectus
est [III, 31]). et quoniam in triangulo rectangulo
AdTI a recto angulo ad basim perpendicularis ducta
est 4B, 4B partium basis 4B, BI' media propor-
tionalis est [prop. VIII coroll.]. :
Ergo datis duabus rectis lineis 4B, BI" media pro-
portionalis inuenta est 4B; quod oportebat fieri.

XIV.
In parallelogrammis aequalibus et aequiangulis \

@ele] om. Bp.  16. xal e V. 19, 4B] B4 F; V, corr.
m. 2. 4B] B4 V, corr. m. 2. 21. wéony P, sed corr.

22. mgoonvenroer F.  24. ré] om. p.  xall m. 2 F.  foo-
yoviov] P, Philoponus; pley ma lony &yévrav yoviev Theon
(BVp; in F om. plev et supra scr. i seq. ras. 1 litt), P
supra m. rec.
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yodupov avrimendyvdadiv el misvoal al meol
tag loag yovieg xel oy {eoyaviov magalin-
Aoyodupwv aviimendvdadiv ol misveal al
mepl tag loag yoviag, {oa dociv éxsiva.

5 'Eotw o te xal looysvie mepaddyidyeapue vé
AB, BI" loag &povve teg meds ©P B yovieg, xal
xelodooey ' e0delog ol AB, BE' &n’ ebdelag
dpe &lol xal of ZB, BH. Aépw, Sv. zév 4B, BI'
avnwendvdaow af wisvgal of mepl vag leog yovieg,

10 rovréorwy, Su fovlv g | AB medg vy BE, olrwg
7 HB mgos =iy BZ.

Svunweninenodw pag ©0 ZE magadiniippapuov.
énel ovv looy éorl tdO AB mepadinidyeoppov e
BI' mpoaddnhoppapugp, &ido 04 w vd0 ZE, fonw

15 da @g ©0 4B mog 10 ZE, otnwg 76 BI mgds 10
ZE. ol &g pdv ©0 AB medg 10 ZE, olrag § AB
ngog thv BE, @g 8¢ 6 BI mpdg 10 ZE, otrwg 7
HB mgos vijv BZ' xal og dga 7 AB xedg vy BE,
otrwg 1 HB medg vy BZ. tav dpx AB, BI' map-

20 adinloyedpumy avniwsmévdacy of mhevoal of mepl .
tag l6ag yovieg.

Al 07 ¥orm og 9 4B x90g vyy BE, oltmg 7
HB mgds v BZ* Ayw, 8v loov derl v0 AB map-
alinidygepuov 6 BI' magadinioygapue.

o5  Emel ydg éomwv dg 7 AB meos iy BE, otrwg
7 HB mgog viv BZ, dAL’ g pdv §§ 4B medg

2. looywvlwy] om. Theon (BF Vp); del. m. rec. P. Post
negelinloyedupmy add. Theon: plaey yovley i yovig lony
goveioy (BEp; ploy pid lopv dydvray yoviay V). 6. z&
sl looydvie] om. Theon (BFVp); del. m. rec. P. 7. nel-
ofo V. 8. slolv PBp. 10. éoziv] om. p.  7j¥] om.
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latera aequales angulos comprehendentia in contraria c.cme
ortione sunt; et parallelogramma aequiangula,
quorum latera aequales angulos comprehendentia in 4 ,
contraria proportione sint, aequalia sunt. %
Sint aequalia et aequiangula
I' parallelogramma 4 B, BI'aequa- ﬁ:’k}
les habentia angulos ad B po-
sitos, et ponantur in eadem
recta 4B, BE. itaque etiam nj—, é"
ZB, BH in eadem recta sunt. <, ¢,
4 dico, in 4B, BI" latera aequa- & 1
i les angulos comprehendentia in@? )'
contraria proportione esse, h. e.
esse 4B: BE= HB:BZ.
expleatur enim Z E parallelogrammum. iam quoni-
am 4B = BI, et alia quaedam magnitudo est ZE,
erit 4B:ZE = BI': ZE [V, 1. sed 4B: ZE
= 4B :BE f[prop.1], et B':ZE=HB:BZ [id.].
quare etiam 4B : BE = HB : BZ. itaque in parallelo-
grammis 4B, BI" latera aequales angulos comprehen-
dentia in contraria proportione sunt.
iam uero sit #B: BE = HB : BZ. dico, esse
AB = BI.
nam quoniam est /B: BE=HB:BZ, et 4B:BE

-

y

BFp. BE] corr. ex B® m. rec. P. 11. =7}v] om. BFp.
BZ) ZB P. 12. ZE] EZ p. 17. i) om. BF; 7d
t0 ZE] ZE BF; Z in ras. m. 2 V. 18. meog rgaz] 708
BFp, et sic deinde per totam prop. ¢ dou] womeg V.
4B} Bd p. 19. &oo] supra m. 1, sed post BI' P. 22.
¢Mo 67] in ras. m. 1 p. Post & add. Theon: dvrimemor-
Bévocay of mleveal of mol rag loog yovieg xal (BF Vp).
28. BZ] ZB P. édotlv P.  25. toj¥] corr. ex zj m. 2 V.

26. og) e corr. F. 7] om. F.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II 8
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BE, ottag v6 AB magadinidygapuov meds ©0 ZE

negadinioygappov, ag 8t 7 HB medg tjv BZ, ov-

tog ©0 BI magailnidygappov mgog 0 ZE napal-

AnAdygapuov, xal wg &ga 0 AB medg 10 ZE, oU-
5 vog ©6 BI" modg 6 ZE* loov &ge éovl to AB map-
- allnAdyeaupov T BI' megadinioyeeuue.

Tov dga lowv e xal (Goyovioy magalinloygeu-
pev avumewovdaow ol mlevgal of wegl vag loag
yovieg' xel av (Goyoviov mageiinloyodupov ¢vri-

10 memovdaow of mhsvgal af megl tag loag ywviag, oo
éorly éuslva: Omep &0e Oelor.

’

ve’.
Tév i6ov xal plav pid lenv x0vTev yo-
viav t@y@vev avrimendvdadiv of misvoal
16 af mepl vag loag yovieg xal v plev i@
tonv éydvrov yeviev Teiydveov AvTimEndv-
Bacy af mievoal of mspl tag loag yoviag,
loa dotiv éxeive.
"Eotw i6a volywve ta ABI, AAE plav wé lonqv
20 &yovta yoviay vy vwd BAIL tff tvmo AAE" Aéyw,
8t 1év ABI, AAE rouyeveov avumemévdacw of
nhevoal af wegpl tag loas yovieg, vovréet, Gt éotly
og 7 I'd meds iy Ad, olrwg ) EA medg tyv AB.
Kelobo yop dove én’ ebdelag slvar vy I'd 4
26 A4 én’ eVPelag dpa dotl wal ) EA ) AB. xal
émefevydo 7 Bd.

1. meog v6 — 2: wg 4] insert. in ras. F. 2. mapaiiy-
Adygappov] om. V. 8. ZE mageidnidyeuppov] P; ZE Theon
(BFVp). 5. 4gzév P, comp. p. 7. looy &ea p. ve] om.
Bp. tcoymvlmv;] PBFp; in P supra scr. m. rec. lomy yo-
viey ploy g dyoviov; plov mg lony Eydviay yoviey V, sed
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= AB:ZE, HB: BZ—= BI': ZE [prop. I], erit étiam
AB:ZE=BI':ZE [V,11). itaque 4B=BI [V,9].

Ergo in parallelogrammis aequalibus et aequi-
angulis latera aequales angulos comprehendentia in
contraria proportione sunt; et parallelogramma aequi-
angula, quorum latera aequales angulos comprehen-
dentia in contraria proportione sint, aequalia sunt;
quod erat demonstrandum.

XV.

In triangulis aequalibus, et qui unum angulum
uni aequalem habeant, latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt; et trian-
guli unum angulum upi aequalem habentes, et in
quibus latera aequales angulos comprehendentia in
contraria proportione sint, aequales sunt.

Sint aequales trianguli 4BI', A 4E unum angu-
lum uni aequalem habentes, [ BAI — A A4E. dico,
in triangulis 4BI, AAE latera aequales angulos
comprehendentia in contraria proportione esse, h. e.
esge I'd: A4 =EA: AB.

ponantur enim ita, ut I'4 et 44 in eadem recta
sint, itaque etiam E4 et 4B in eadem recta sunt.
et ducatur B4. iam quoniam A 4ABI'= AAE, et

plov i punctis del. 9. looywvior mogalinloyedppwy]
PB, F (post loo- ras. 1 litt.), p; in P m. rec. su{vra. ser. lomy
yavlay pley m dyovrov; plev ped (punctis del) lomy éyév-
0y yavioy magelinloyedppay V. 15, of] m. 2 P. o»

tqyovay F, 16, tesydvwr] om. FV. 20. 7] corr. ex
ng m. rec. P. iéyo, 31i] et seq. insert. in ras. F. 22.
al wegl] megl P, corr, m. 2. 23. moog 77jv] bis meds BFp.

24, A} AT P, V in ras.  25. 4oty PBF, comp. p.
8F
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’Enel odv loov éotl ©0 ABI zolyovov 16 AAE
Touydve, &iko 04 T to BAJ, lovw dee @g o
T'4B zolyovov meds 10 BAA relyovov, otrmg o
EAd vplyovov mpdg 10 BAJ telyavov. @Al ag
pdv 16 I'4dB mpog 16 BA A, odrwg 7 I'4 meog i
Ad, dg 8 v0 EAA medg ©vo BAA, otrwg 1 EA
ngog miv AB. xol &g Goa § I'd meds iy Ad,
ottws 17 EA medg v AB. v ABI, AAE dga
roupovey dvtimendvdacy of misveel af mepl tag
loag yovies.

‘AAe 0% avtimenovBitmoay of whsvgal vdov ABT,
AAE toiydvav, xal Eote og § I'd meos vy Ad,
ovtwg n EA moog vy AB' Adyw, Gn isov éorl
©0 ABT tolyovov 1§ AAE vouyove.

‘Emievydelong yeg midw tijg BA, énel éovw g
7 I'd mgds vy AAd, otrwg % EA meés vy AB,
QAN dg pdv § I'd medg Ty Ad, otrwg 0 ABI
tolyavoy meog 10 BA A volywvov, dg 8% 9 EA meog
iy 4B, otrog v0 EAd velyovov meos t0 BAA
rolyovov, og doa ©0 ABI relyavoy meds 6o BAA
Tolyavov, olteg 160 EAd telyovoy medg ©0 BAA
10byovov. éxdregov dga tov ABI, EAA meog 7o
B A4 tdv adrov &g Adyov. loov dea éerl o ABI
[zotyovov] v6 EAA touyave.

Ty dou ooy xal plav wd lony #xdvrov poviey
Touydvoy dvumenovdacy of mlevgal of mspl Tog
loag povieg xel dv ploy wé logy dvrav yoviev

2, 7 om. BFVp. BAd] inras, m. 2 V. 3. T4B]
T A'BF; BAI' Bp, Vm. 2, ~ ovtag] ovze P, ovtwg doa F.
4. EA4] BFp, Vom'2; AAEVm 1; JAEP. BAd] litt,
B4 in ras. m. 2 V. t(nymlov] comp V. 7. ©jv] (prius)
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r a.ha quaedam magmtudo est 7?: -
BAA, erit AT'4B : BAAM];
=EAAd:BAA[V,T]. sed pe220
[prop.I1I'4B:BAd = AT

: Add et EAAd:BAA
= EA: AB. quare etiam
I'd:44= EA4: 4B, ita-

que triangulorum 4BT, "’

AAJE latera aequales angulos comprehendentm in

contraria proportione sunt.

iam uero latera triangulorum 4BI', 44E in con-
traria proportione sint, et sit I'd: 44 =EA: 4B.
dico, esse A ABI == A AAE.

ducta enim rursus B, quoniam est I'd : 4 A
=EA: AB, et I'4: Ad = A ABI': A BAd, et

EA: 4B = A EAdd: A BAd [prop. 1], erit A 4BI"

:ABAAd = N\EAd: \BAd. itaque uterque trian-

gulus 4BI'yEAA ad BAA eandem rationem habet.

quare A ABI'=A EAd [V, 9). .

Ergo in triangulis aequalibus, ¢t qui unum angu-
lum uni aequalem habeant, latera aequales angulos
comprehendentia in contraria proportione sunt; et
trianguli unum angulum uni aequalem habentes, et
in quibus latera aequales angulos comprehendentia

a4 ' £

corr. ex zéy m. 1 F. 8. a(m tQLymvm] to&ymvwv doa V;
doo yovidy 1;) 12 TQydvey] yoriéy p. dg] postea
insert. m. 1 om. meos Y] WO BFp, et sic deinde
per totam prop. 16 T'd] AT p. 19. mjy] om. etiam V.
20. ABI') BAT P. Post zelyovor add. F: oftos 10 EAd -

telywvoy, sed del. m. 1. 21, zlyavor] om. V. .ofteg]
om. F, 10 EAd tolymvoy meos té6 BAA elyovor]) om,
BFp. 22. doe] om. Bp,  23. Z6ziy P, comp. p.  24. 7ol

yavoy] om. P.  26. nlev(ml af] om. F. 27. yoviag nwlevowl F.
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rouydvay qvnimendvdady of mievoal of mspl Tag
loag yoviag, éxcive log éotlv: GOmeg éde Ostfou.

’

5.

Eav rsadageg svdelal dvdloyov de6ww, To

5 V%0 TRV aupmv meQLegOpEvoY 6gdoywviov l6ov
éotl vg V0 Tdv pidwv megieyouéve dodo-

. yovie' xdv 10 Um0 THv Expov megieyducvov
bpBoydviov IGov ) 16 VWO THY pécwv mEoLs-
rouéve doPoyavip, el téddagss s0felar dvd-

10 Joyov fc6ovraL.

"Eotwoay tée6ages svdelor avoloyov af AB,I'A4,
E,Z, oag 7 AB mpdg vy I'd, ovrwg 7 E mgdg
my Z° Aéyw, 8v 0 Umd vov AB, Z msgisydpsvov
dpdoywviov loov fori tve vmé tav I'd, E msgueyo-

15 uéve Sodoywvip.

"Hybwoav [pag] dxd tév A, I’ onuelwy taig AB,
I'd &8slong mpog dpdag of AH, I'O, xal xelodw
©j mtv Z loy 7 AH, vjj 0t E lon 5 I'O. xal ovp-
newAnowodo va BH, 40 magalinidyoapuc.

20 . Kel émsi éovv dg % AB mpdg wow I'd, otrams %
E mods iy Z, lon 0 %) udv E vj I'O, 5 0t Z i
AH, #otw doa wg 1) AB meds v I'd, ovrmg %
I'® mgog v AH. vov BH, 40 &ga magaiinlo-
poduuey cvumendvdaow of mhevoal of megl Tig

25 loeg yovieg. ov 0} (Goyaviov megallnloygdupov
avtnendvaow of misvgal of mepl Tag loas yovies,

2. dotiv] sloly V. 4. do. PBp. 7. ndv] xal el V,

11. i végoageg P. dvdloyov) om. V.  12. Z dwaloyor V.
tnv] om. Bp. 13. 4B] Bin ras. m. 2 V. Z] eras. F.
14, dotiy P, comp. p. - E] postea add. m. 1 p; eras. F.
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in contraria proportione sint, aequales sunt; quod
erat demonstrandum.

XVL

Si quattuor rectae proportionales sunt, rectangulum
extremis terminis comprehensum aequale est rectan-
gulo mediis comprehenso; et si rectangulum extremis
terminis comprehensum aequale est rectangulo mediis
comprehenso, quattuor rectae proportionales sunt.

Sint quattuor rectae proportionales 4B, I'd, E, Z,
ita ut sit 4B: I'd = E: Z. dico, esse 4B >< Z
= I'4 > E.

H (2]
A4 B

r d
Er——m—

Z 1

ducantur a punctis 4, I" ad rectas 4B, I'4 per-
pendiculares 4 H, I'®, et ponatur 4H = Z et ' = E.
et expleantur parallelogramma BH, 46.

et quoniam est 4B: I'd — E:Z, et E=TI0,
Z = 4H, erit AB: T'd = I'® : AH. itaque in
parallelogrammis BH, 4@ latera aequales angulos
comprehendentia in contraria proportione sunt. paral-
lelogramma autem aequiangula, quorum latera aequales
angulos comprehendentia in ‘contraria proportione

16. yao] om. P.  18. ovumeninewodwsay BFVp., 22  4H]
corr. ex A4 m. rec. P. 28. AH] post ras. 1 litt., H e
corr. V; corr. ex 4@ m. rec. P. &oa] m. 2 V., 24, af
‘weel] meel P.
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loa éatly éusiva' loov dga éovi 10 BH magalinid-
yoaupov © AO mapalinlopoduum. xel éott TO
utv BH o vmo vov AB,Z' loy yap %y AH tfj Z*
76 02 4@ 76 vxd vowv I'4, E* ley yee 1 E =} I'O"
70 dpa Vwo tov AB,Z megueydusvov odedoyavioy
foov dovl T vmd vy I'd, E wegueyouéve Sgdoyavip.

‘AAdx 0% 16 Uml Tdv AB, Z meiegdpcvoy Spdo-
yaviov lgov foro te vmo tav I'd, E megieyouéve
SoBoywvin:’ Ayw, 8t af téocages sdelar dvdioyov
doovras, dg 7 AB medg iy I'4, obrwg 7 E meds
mv Z. '

Tov pag avrédv xatadxsvaddéviov, émel ©o vmd
v AB,Z loov éotl ¢ vmwod vov I'd, E, xai éome
70 pdv Vw6 Tdv AB,Z zo BH' loy pdp éotww %
AH w5} Z* 16 0t vmo tov I'd, E v0 40" lon yep
% I'® ©fj E- v dga BH loov dotl 16 AO. xal dorv
leoyovia. Tdv 0% l6ov xal (eoyeoviev megelinio-
yoduuwy avnimendvdesw of mlsvgal of mepl vag [oag
yovieg, Eerw doo og 1) AB meds iy I'd, otrwg 3
I'® mgds wiyv AH. lon 0 5 ulv I'® 75 E, 7 0}
AH v} Z* v dpa g 1) AB mgog vy I'd, otreg
7 E mgog v Z.

'Eov #ga téocages ed@eloaw dvdioyov @, T
U TdY dxgav megueydusvov opdoyaviov loov dotl
TH Um0 riv uéowv megueyoufve SoPoywvim* x&v TO
RO TGV Axgwy megueyduevov Sedoydviov leov § TH
Vo ThY péowv megueyoudve Sedoyavip, ol Téocages
evdelar avddoyov EGovrar’ Smeg £0s detfou.

4. I'd, E] seq. mequeybuevoy defoywwviov V, punctis delet.
_E]corr.exI'® m. 2 V. I'®] corr. ex Em. 2V, 6,
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sint, aequalia sunt (prop. XIV). itaque BH = 4.
et BH=AB>Z (nam AH=2Z) et 40 =T'4d>< E
(nam E =TI@). itaque 4B><Z=TI4d > E.

iam uero sit AB><Z = I'4 >< E. dico, quattuor
rectas proportionales esse, /B: I'd=E:Z.

nam iisdem comparatis, quoniam 4B > Z =TI4
< E, et AB><Z =BH (nam AH=2Z), et 'd>< E
= 40 (nam I'® = E), erit BH = 460. eadem
autem aequiangula sunt. et in parallelogrammis
aequalibus et aequiangulis latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV]
itaque 4B: I'd =I'G: AH. sed I'® = E, AH—
quare 4B:I'd =E:Z,

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, rectan-
gulum extremis terminis comprehensum aequale est
rectangulo mediis comprehenso; et si rectangulum
extremis terminis comprehensum aequale est rectan-
gulo mediis comprehenso quattuor rectae proportionales
sunt; quod erat demonstrandum.

neezszopévm dedoyovimy F, sed corr. 8. av] mutat. in
tée F. 9. dedoyovivy F, sed corr. 14, dorv] om. V. 9
4H tfj Z] =y ZnAHV in F m. 2 ex t#e Z fecit zij HZ.

15. fon yae 7 — 16: @ 4O] mg. m. rec. P.  16. doriv] P;
&loww BFVp. 19. %] (alt.) postea ins. m. 1 p: 20, 1"@]
corr. ex H® m. 1 p. AH] corr. ex ZH m. 1 p. 23.
oo PBVp, 25, ukv] xal el V 26, 7] dort ¥. 27,
téoonpeg] seq. ras. 2 litt. F.
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Edv roeig evdelar dvdioyov @Gy, 16 vmd
TGy dxowv megLegdusvov Godoydviov ldov
éotl T dmo tig péans TETQAyBVe" x%EV T

b Omd thY Expav mEQLELOUEVOY 69T oydvior [Gov
n té amd vigc uéeng rverQaydve, af vesis
evdelas avdloyov Edovrac.

"Eerocav tosls evdsiar avidoyov of A, B, I, dg
1 A mpog v B, otrwg % B medg v I Adyw,

10 87 70 vmo Tov A, I' megueydpsvov dpdoyoviov lsov
dorl ¢ amd tijg B revoaydvo.
*  Kelodw tij B lony 0 4.

Kol énel éovv g 3 A mpds Ty B, otrwg 4

B mgdg v I, lon o0& 7 B vij 4, éovrww &pa ag 7

15 A medg tqv B, 9 4 meds v I. ‘éov 0% réecagsg
eldslon avdloyov ey, T6 VRO TGV Exgov megueyd-
uevoy [dedoywviov] leov fotl T6 VmO tHv uddww
negiegouéve dgdoyovip. 1o dee Vmo tdy A, I' loov
o1l v$ vmd vév B, 4. adia vd vmo vdv B, A 7o

20 ano vijg B éovwv: lon pag n B vfj A4° ©0 &ga Dmo
wov A, I' neguegdpevoy odgBoyaviov lgov éorl te
ano vijg B rerpayave.

"Alde Oy o twd vév A, T leov éoto ve dmd
tiig B* Aépa, ot dotlv wg % A mpdg tyv B, olrmg

25 77 B mpog v I.

Tov pag evtev taracxeveddévrov, éxel 1o vwd
1ov A, I’ loov dorl 76 and i B, dida ©o dmo
riig B ©& ©md vév B, 4 éonwv lon pog 4 B tf) A*
70 doa vmd tov A, I lov éotl 6 vmd vév B, 4.

1. 1¢'] et litt. initialis m. 2 V. 2. @or codd. 4.
xav] nal & V. 6. t7jg] insert. postea F. 8. of vesig P.
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XVIIL

Si tres rectae proportionales sunt, rectangulum
extremis terminis comprehensum aequale est quadrato
medii; et si rectangulum extremis terminis compre-
hensum aequale est quadrato medii, tres rectae pro-
portionales erunt.

Sint tres rectae proportionales A, B, I, ita ut sit
A:B=B:I. dico, esse 4> I'= B

At |
Bt 1 A\ |
Ir'—

ponatur 4 =B, et quoniam est 4: B=B:1T,
et B=d, erit 4: B = 4:I'. sin quattuor rectae
proportionales sunt, rectangulum extremis terminis
comprehensum aequale est rectangulo mediis com-
prehenso [prop. XVI]. itaque 4 >< I' = B > 4.
uerum B >< 4 = B?; nam B = 4. quare

4T =B

iam uero sit 4 >< I'=B?. dico, esse 4:B=258:1T.

nam iisdem comparatis, quoniam A >< I' = B?,
et B* = B> 4 (nam B = J), erit AXXI'=B>< 4.
sin rectangulum extremis terminis comprehensum

XVIL Philoponus in Arist. de anima g IL

12. xslodw yeg P. 4] postras. 1 lith. F.  16. dee codd.
17. 6¢doywvior] om. P. 19. B, 4] (prius) in ras. m, 2 V.
dlid — B, 4] msert. m. 1 F.  20. foriv" lon] eras. F. 24,
A) B=. 26 émel] corr. ex énfm. 2 V.  27. dAle 10 dnd
vijs B ©6 9mo tdv B, 4 {ouw] PBp; idem, sed z¢ 9= V,
F mg.; rovréony 16 vno rov B, 4 F. 28, io] -n 1n ras. B.
tjj 4] in mg. transit m. 1 V (supra est ras.).
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dav O} 0 OO Tawv Fxpwv [oov 7 TG VmO THY pé-
oo, al réodeges evelar dvdloydy elow. forw doa
&g 5 A meos vy B, otnwg v A meog v I. loy
0t 7 B ©fj 4° &g bpa 1 A medg v B, otrwg 7 B
modg Ty I.

Eov dpa toeis ebfelar dvdloyov dow, To Umd
TGV Gxgov megueydusvov dedoydvioy ldov forl T
amd Tig péomg revoupwve' %Gy TO Vmd téV Exgov
negueyduevoy dgdoydviov ldov 7 T$ amd Tijg uéong
tevpayave , al toely evdelar davdaloyov égovrar: §meo
&0er deitou.

o’

‘Ard tijg doPelons evPelag TH doBdvre
sdBvyodupe Guoidy te xal buolwg x&lucvov
0 Vypapuor avaypdpar,

"Eote ) utv dodsion evdela 17 AB, o 0% dodiv
e0dVpgapuov vo I'E: dei 07 and tijg AB edPelog
v I'E ebBvpgapup Juoidy te xal opolwg xelusvov
eVIVyouuuoy dvaygdpar.

‘Enetevydo 7 AZ, xal ovvedrdrw weds vfj AB
s0dele xol Tolg meog avrf onuslowg rvoig A, B 14
utv medg 16 I' povig lon 5 vmd HAB, v 6 vmd
T'4Z lon 7 vno ABH. Aoy dgo v vmd I'Z A =4}
vnd AHB éovwv ien' looywwviov Ggo éorl vo ZI'd
tolyovoy v HAB vouyove. dvdloyov dpe éotiv
&g ) 24 medg vy HB, otrag 7 ZI" meds iy HA,
wel 1 I'd medg wjy AB. mdiw ovveordrw meog
tij BH ebdele xal rolg mwedg avrf] enuslows roig B,

6. oo, PFVp. 7. éativ P. 8. ndy — 10: Zoovrar
om. p. ki 9. 7] éetl comp. F, supra ser. .  18. 6polmc%
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aequale est rectangulo mediis comprehenso, quattuor
rectae proportionales sunt [prop. XVI]. itaque
A:B=A:T. sed B= 4. itaque 4: B=B:TI.
Ergo si tres rectae proportionales sunt, rectan-
gulum extremis terminis comprehensum aequale est
quadrato medii; et si rectangulum extremis terminis
comprehensum aequale est quadrato medii, tres rectae
proportionales erunt; quod erat demonstrandum.

XVIIIL

In data recta datae figurae rectilineae similem et
similiter positam figuram rectilineam construere.

Sit data recta 4B et data figura rectilinea I'E.
oportet igitur in recta 4B figurae rectilineae I'E
similem et similiter positam figuram rectilineam

construere.
F
z U &
Ir a4 A4 B

ducatur 4Z et ad rectam .4 B et puncta eius 4, B
angulo ad I' posito aequalis construatur [ HAB,
angulo autem I'dZ aequalis [ 4BH [I, 23]. itaque
LTZ4 = 4AHB [], 32]. quare A ZI'4 triangulo
H 4 B aequiangulus est. itaque Z4: HB = ZI': HA4
= I'd : AB [prop. IV]. rursus ad rectam BH et

opoleg m (non P).  20. 4Z] Z4 P. ovvecroro = (non P).

22. 76 ] 7f; P. fon] om. V. HAB] BAH P; AB F;
HAB ion V. 28, {on] om. V. ] Aoy o V. . 24
AHB] A"B'HF.. éotl] om. V.. 26. og] supra F.  28.
7§ ] corr. ex zfig m. 1 p. BH] H supra scr.
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H ©jj ptv om0 AZE pawly ilon v vmd BHO, tj
0t U6 ZAE len n vwo HBO. Aowmy dpa 7 medg
6 E ).omﬁ i} mpog 16 O oy loy” taoyoimov doa
éo'rl 6 ZAE zga’ywvov 6 HOB zgl.ymvm amxloyov
a(m dotlv ag 11 Z4 ngog rmz HB ottwg 1 ZE mpog
v HO xal 5 EA modg v OB. £#delydn 0% xal
g 7 ZA4 mdg ty HB, obrwg 1 ZI' meog iy HA
xal 7§ I'd meds my AB' xnel ag dga § ZI' mpog
my AH, otrwg 1 v¢ I'd mog v AB xel 7 ZE
mpoz v HO xal &tv 9y EA mpog vy OB. xal
énsl ion dovlv 0 pudv Omo I'Zd yovie vy vnd AHB,
3 0% vmd AZE <jj vmo BH®, 6iy dga 7 vno I'ZE
SAny ) vmo AHO éorw lon. O o avre On xel
7 vn0 T'AE vfj 9m6 AB@ Zovwv loy. &6t 0t xal 3
utv meog t I ©f) mdg ©e A lon, % 0 meos 16 E
tfj mweog te @. lgoydviov &go éotl v6 A6 vd I'E-
xel Tag megl Tag ldag yovieg avtwv wisveag dvdioyov
s Ouowov dge éotl 10 A®O eddVygappov vg I'E
0BvyQdupp.

‘And tijg dodelong doa ev¥slag Tiig AB 16 do-
Qévre e0dvpodupe 16 I'E Spowdv te xel opolog xel-
pevov ebdvygapuov dvaydyeantor 1o AO° Smep Ede
moLjGet.

It

Ta dpota Tglyava meds &AAnia év dumia-

elove Aoy éatl tadv opoldyov mAsvedw.

XIX coroll. Philoponus in anal. post. 117v. Psellus p. 57.

1. BHO% “"B'H""® F. 2 ovmé] om.Bp.,  ion] om. B.
4. HOB] F; HB® B, V e corr. m. 2, p corr. ex HO®
m. 1, Zd] 47 P. ZE] in ras. m. 2 V. 6. HO]
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puncta eius B, H angulo 4ZE aequalis construatur
L BHO® et angulo ZAE aequalis [ HB® (I, 23].
itaque qui relinquitur angulus ad E positus, reliquo
angulo ad @ posito aequalis est [1, 32]. itaque AZAE
triangulo H®B aequiangulus est. quare Z4 : HB
=ZE:H® = EA:®B [prop. IV]. demonstrauimus
autem, esse etiam ZA4: HB=ZI': HA=1T4: 4B.
quare etiam ZI': A4H=T4: AB=ZE:H®=E4
: @B. et quoniam [ 'Z 4= AHB,et [ AZE= BH®,
erit [ 'ZE = AH®. eadem de causa etiam [ T4 E
= ABG@. et praeterea angulus ad I'" positus angulo
ad 4 posito aequalis est, et angulus ad E positus
-angulo ad @ posito aequalis. itaque 4O aequiangula
est figurae I'E. et latera, quae aequales angulos com-
prehendunt, proportionalia habent; itaque figura rec-
tilinea 4@ similis est figurae rectilineae I'E.

Ergo in data recta 4B datae figurae rectilineae
I'E similis et similiter posita figura rectilinea con-
structa est 4@; quod oportebat fieri.

XIX.

Similes trianguli inter se duplicatam rationem
habent quam latera correspondentia.’

©®inras. m. 2 V. ©B]BOP. xalq Ed4 meos iy ©B)
bis F, sed corr. 7. % 7z ZI' P. 8. xal og aga — 9: my
AB] om, p. - 10 Edg) "dE F. 12, dZE] ‘Z’4E F.

13. Sz ra adrd — 15: meos TH A l’m;]] mlert m ras. F.

16. medg] eras. V. Zoziv F. 17. adedv] P; adrg BF Vp;
om. Augustus. 18. 48] TE P. TE] 46 P. 20. g
AB — 23: nomam] xal o éEfg Pp. 21. I'E Guotdy t¢]
eras. V. 22. 10 40) punctls notat. F; om. B. 26.
dotlv B, eras. ».
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"Eorw Suoix tolyeve te¢ ABI, AEZ iony &povia
i 7medg e B yoviav tf meds vé E, og 0t v
AB modg vy BT, otwwg wiy AE mgog wjv EZ,
@ore oudioyov slvew v BI tfj EZ° Aéyw, 6t ©o
ABT volyovov medg v60 4EZ wolymvov Ourdeclove
Adyov &yes dimep m BI modg viw EZ.

Elijpbe ypdo vov BI, EZ tolry dvdioyov 1
BH, dote slvar og vy BI' mds Ty EZ, otrwg
vy EZ mols iy BH* xod émslevybo n AH.

Ensl ovv domwv g % AB moos tyv BI, obrwg
% AE ngdg iy EZ, dvaddaf dga éetlv og y AB
npdg v AE, ottwg % BI meog v EZ. d&AX og
% BI" ngés EZ, otrwg éotiv % EZ mpég BH. xal
wg dpa 7 AB meds AE, otwwg v EZ mgog BH:
10v ABH, AEZ tga touydvav cviumenévdacv of
mhevgel of mepl vag ldag powvleg. v 0} ulay wg
loyy ydviev yoviey touyovev dvtmemdvdedw af
nlevoal af mepl vag loag yovies, ise ovly éxeive.
loov &po Zdotl v6 ABH tolyovov te AEZ voi-
yove. xal émel dovwv og 7 BI' meog v EZ,
ottwg 9 EZ modg wyv BH, dav 0% vgely &b-
Petar dvdioyov @ow, 1 modry meds Ty toltyy Oi-
nlaolova Adyov &yeu fimee mpdg Ty devtépav,  BI
dox meog tiv BH dumdaclove Adyov &gev fimeg 7
I'B mgog v EZ. &g 8% §) I'B mpds v BH,
otrwg ©0 ABI zolyovov meog 7o ABH tolyavoy:

2. 7 B] 70 BV, et F, sed corr. 3. zjy BI'] BI' Bp;
-nlv I'd F; litt. B in ras. m 2V, wmjy EZ] EZ Bp. 8.

ovto PBp. 10. 4B] B in ras. PF, rrw om, BFp.
ovtm P. 11. zjv] om. BFp. 12. 117‘; bls om. BFp.
13. mgog EZ] supra m. 2 F; neds vy EZ v BH YV,
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Sint similes trianguli 4BI', 4EZ angulum ad
B positum angulo ad E posito aequalem habentes,

/ \‘\
o1 ¥ i

et AB: BI'= AE: EZ ita ut BI lateri EZ respon-
deat. dico, esse ABI': A4EZ = BI: EZ2

sumatur enim rectarum BI EZ tertia proportio-
nalis BH [prop. XI], ita ut sit BI': EZ = EZ: BH;
et ducatur 4H.

iam quoniam est 4B : BI' = 4E: EZ, permu-
tando erit 4B: 4E=BI':EZ [V, 16]. sed BI':EZ
== EZ:BH. quare 4B: 4E—= EZ:BH. itaque in
triangulis 4 BH, 4EZ latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt. trianguli
autem unum angulum uni aequalem habentes et quo-
rum latera aequales angulos comprehendentia in con-
traria proportione sint, aequales sunt [prop. XV].
itaque A\ 4BH = AEZ. et quoniam est BI': EZ
= EZ:BH, et si tres rectae proportionales sunt,
prima ad tertiam duplicatam rationem habet quam
ad secundam [V def. 9], erit BI"': BH— I'B®: EZ2,
sed I'B: BH = ABI': ABH [prop. I]. itaque etiam

14. AB] B eras. F. mjy JE V, v BH YV, 15. dea]
supra m. 1 p. 17. zowydvav] om. Theon (BF.Vp). 19.
A4EZ] Z paene eras. V. 22. dimlaciovaove: P, sed corr.
m, rec. 28. &y P. BI'] I'B seq. ras. 1 litt. P, 24.
BH] seq. ras. 1 litt. P. 25. I'B] (prius) BI" V.

Euclides, edd. Heiberg et Menge., II. 9
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xal 10 ABI &pa tolymvov nmgdg 10 ABH diuniaciove
Aoyov &yev timep 7 BI' mods v EZ. leov 0% 76
ABH rvolyovov 1§ AEZ touyove® xel 16 ABI
doo volyovov mgos ©0 AEZ tolywvov Odumdaciove
Adyov Eyev fimeg 7 BI moog vy EZ.

Ta doa Suoie Tolywva modg &Adnla év dixdasiove
Abye éotl tdy SpoAdywv misvody [Bmep #0s detfar].

Hogiopc.

Ex 07 tovtov @avegdv, Omi, &av toels evfsias
avdioyor @ow, 0T g 7 WewTy WEOg TRV TQLTNRY,
ottwg 10 Gmd THg WowTng &ldog WO TO EWO THS
dsvtépag 10 Sporov xal dpolwg dvaypapdusvov [énsinep
&elydn, wg 1 I'B mpds BH, otirwg o ABI tolywvoy
npog 70 ABH rtolyovov, toviéer. v6o AEZ). omeg
&dev deitou.

%,

Te Buote moAvymve &ig Te Guorea Tolyavea
diargelrar xal &lg loe o mAfjdog xal 6udioya
tolg GAotg, xal 7O mWoAvpwvov m@lég O WoAU-
yovov dimdaciove Adyov EyeL fmwep ) 6udAoyog
mAsvoe weog TNV Gudloyov wAsvody.

"Eorew Guote molvyova @ ABTAE, ZHOKA,
(')y,éloyog 0t éorw ) AB ) ZH' Aéym, Svv ta ABT'AE,

XX coroll, Eutocius in Archim, III p. 52, 28.

1 a(m] om. P, ABH] B supra m. 2 in ras, V. 7.
éociv BF. 9. 4dv] - in ras. m. 2 V.  10. fomw] om. Bp.
11. &ldos] P; zelywvov Theon (BFVp), comp. supra P m.
rec. 18. ‘tﬂ‘l’ BH V. 14. ro] om. V. rovtésriv P, ro]
su ra m. 2 F. 15. dsifon] nomaw V. 19. 6loig] post o-
itt. eras. p. 20. 7] om, B. 22. ABTAE) ABTA4EZ

P, sed. corr.
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ABI': ABH = BI*®: EZ* erat autem 4BH= J4EZ.
quare etiam 4BI': 4EZ = BI'®*: EZ®. .

Ergo similes trianguli inter se duplicatam rationem
habent quam latera correspondentia.

Corollarium.

Hinc manifestum est, si tres rectae proportionales
sint, esse ut prima ad tertiam, ita figuram in prima
descriptam ad figuram in secunda similem et similiter
descriptam.”) — quod erat demonstrandum.

. XX.

Similia polygona in triangulos et similes et aequales
nwhero et totis correspondentes diuiduntur, et poly-
gonum ad polygonum duplicatam rationem habet
quam latus correspondens ad latus correspondens.

Sint similia polygona 4BI'dE,ZH®K A, et AB
lateri ZH respondeat. dico, polygona 4 BI'AE,

1) Hoc ex proportione 4BT': 4EZ = BT : BH concludi
voluit Euclides, paunllo andacius sane; nam huic corollario
post prop. 20 demum locus erat. sed tolywvow lin. 11 sine
dubio Theoni soli debetur; nam &ldos¢ tuentur P et Campanus
et aliquatenus saltem Philoponus et Psellus (hic corollarium
suo numero citat) tergaymwoy praebentes, quod cum scriptura
eldog conciliari potest, cum ro/ywvor non potest. et prop. 20
coroll. 2 in P in mg, additum et a Campano omissum a Theone
interpolatum merito uideri potest, id quod et ipsum sen-
tentiam meam de huius corollarii forma confirmat. tum
Pappus VIII p. 1100, 15 nostrum locum respicere putandus
est, et sane scrisltum eius loci tam incerta est, ut inde de
numero, quem indicat, corollarii nihil adfirmari possit. itaque
puto, Euclidem ipsum eldos scripsisse et Theonem, quo corol-
larium facilius pateret, mostrum locum mutasse et prop. 20
coroll. 2 addidisse. sed uerba émeimee lin. 12 — JEZ lin. 14
interpolata esse putauerim, neque Campanus ea habuit; sed
. Theone antiquiora sunt.

= 9*
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ZHOKA moAbyave elg vz Supoia tolyove duugeivec
xal &lg loa 70 wAjdog xal Oudioye 7ol Glog, xal
10 ABI'4E molvywvov mgog 10 ZHOK A moivywvov
dumhaaiove Adpov Eyer 4imep  AB moog vy ZH.

"EnctevyPocay of BE, ET, HA, A6,

Kol Znel Opoidy devi 10 ABITAE molvpmvov
16 ZHOK A nolvywve, lon éotly % vwo BAE yo-
vie ) vmd HZA. xal dovv &g 1) BA meog AE,
otrwg § HZ meog ZA. Zénsl ovv 6¥o rolywvd dete
1@ ABE, ZHA plav yoviev w.& yovig lony Eyovre,

" mepl 0% tag loag pavies vag wAsvpeg dvalopov,

20

25

looydviov &g éotl 10 ABE tolyovov 1t Z°HA
TouyBve” wote xel Suoiov” lon doa detiv 7 vwd ABE
yovie v vmé ZHA. Eove 0% xal 6Ay v vmo ABI
8y =i vmd ZHO loy dwx tiw dpodrnre TV moAv-
yovov Aouwy doo 7 vwd EBI yevie vf vmo AH®
dorw loy. wol émsl Oue Ty Suoidryra twv ABE,
ZHA rouydvav éetlv og 9 EB meds BA, olrag
7 AH moog HZ, dAde pnv xal dwe miv Spoidryra
16y wolvywvay dotly g 1 AB meds BI, otrag 7
ZH mgog HO, 0. loov dpo éotlv og 1 EB mdg
BT, ottwg % AH meos HO, nal megl vog loag yo-
vieg tag Und EBI, AH® of mlsvgal @vedoydv sloww:
looyodviov &g éotl vo EBI tplywvov t6 AHO
Touydve’ ®ote xel Guowov dove v EBIT tolywvov
t¢ AHO royyove. 0w ta avva 0y xel vo EIA
Tolyovoy opowoy ot T AOK vopdve. ta How

6. A®] mutat. in 4B F. 7. éovl seq. ras. 8 litt. F.

8. HZAT ZHA F. wpwy AE V. 9. HZ] ZHP. wup
Za V. 10. yovix] yoviay V. 11, 3] om. F. 13.
ion] corr. ex lsov m. rec. P. 15. ‘%H 0] H uidetur corr. V.
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ZH® K 4 in triangulos et simi-

A
les et aequales numero et totis
B 7 correspondentes diuidi, et esse
I@J ABTAE : ZHOKA — AB*
:ZH®. -
r 4 6 K

ducantur BE, ET, HA, A6,
et quoniam 4BIrdE~ZH®K A, erit{ BAE=HZ A
[def.1). et BA: AE=HZ:Z 4[id.]. iam quoniam duo
trianguli sunt 4BE, ZH A4 unum angulum uni angulo
aequalem habentes et latera aequales angulos compre-
hendentia proportionalia, erit A 4ABE triangulo ZH 4
aequiangulus [prop. VI]. quare etiam similes sunt
[prop.1V;def.1]. itaque/ 4BE==ZHA. uerum etiam
L A BI'=Z H@ propter similitudinem polygonorum. ita-
que, EBI'= AH®. et quoniam propter similitudinem
triangulorum 4BE, ZHA est EB:BA4=—=AH:HZ, et
praeterea propter similitudinem polygonorum 4 B:BI”
= ZH : HB, ex aequo erit EB: BI' = 4AH: H®
[V, 22], et latera aequales angulos EBI, AH® com-
prehendentia proportionalia sunt; itaque A EBI trian-
gulo 4H® aequiangulus est [prop. VI]. quare
L EBI'~ AH® [prop. IV; def. 1]. eadem de causa
etam A EI'4 ~ A®K. itaque similia polygona

16. 73] P, ¥ m. 1; douwf zj BVp, F m. 2. 17. ion
{ativ P, 18. UL B4 V. 19. AH] 4Bgp. v HZ V.
20. v BI'V, 21. ZH]HZP. v HOV. HO, o
igov] @; uidetur fuisse alia Jscriptura a m. 1. EB] 'B o
corr. F. 22 v BI'V. wmv HO V., 23. eloww] om. V.
24. AH®] A@HP 26, d6n:] om. BVp. 6 EBT — 26:
roiywyw] mg. m. 2 V; F haec uerba ut cett. codd. in textu
habet, sed dein in mg. m. 1: dore xel Suooy w0 EBI 76
4H® T0L707 0. 27. A®K] A@Hgp; corr. ex AKO m. 1 p.
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Suote moAvyove 1« ABI'AE, ZHO®K A el3 ve opoa
rolyove Oujonrar xel &lg l6a 16 wAndog.

Aéyw, 8t nal Oudloye voig OAoig, TovTéOTIV
@ote avdhoyov slvar e telyova, xel Nyovueve uiv
sivar to ABE, EBI, EI'd, émdpeva 0t adrov ta
ZHA, AH®, AOK, xal 011 v0 ABLA4E moldbywvoy
weos 10 ZHOK A molvywvoy diuwdaciove Adyov Exet
fimeg % Oucloyog mwAsvga mEdg TRV Oudloyov mAsvedwy,
rovréariy 11 AB mpog Ty ZH.

Enctevydwoay yop af AL, ZO. xai émel dia Tov
opotdTnra THY modvydvew lon éotly 1 vwd ABI yovia
] Vom0 ZHO, xal éotwv 633 ) AB mog BT, ottwg ) ZH
npog HO, lsoywvidy éove 10 ABT tolyevov v ZHO
Toywve- loy dou éotly 5 ptv vwo BAT yovie tf vmo
HZ@®, 7 0k vno BI'A4 ©jj vmd HOZ. xai énel lon éoriv
5 Vw0 BAM yovie tjj On6 HZN, Zove 0t xal 3 vmd
ABM ©j; ond ZHN ley, xel Aoy doo % vmé AMB
Aowwf; ©f] vmd ZNH loy devlv: leopoviov éga éoti
©6 ABM rzolyovov vé ZHN rtoupeve. Ouolwg 0%
delkouev, O1e xal ©o BMI volywvov (Boywvidy éome
e HNO roiyave. dvdloyov &oo Zotiv, o ulv 4
AM mngog MB, otvag ) ZN mpog NH, dg 0% 4
BM mgog MTI, otrwg 71 HN meos NO* dore xal
o/ loov, @g ) AM meog MI, otrwg % ZN moodg

2. duasoeitar .  &lg] om. BV. 5. ABE] E .inras. P.
avtdv] sic @, sed adrois F. 6. A@K] 8KAF. 8u]
-¢ in ras. P. 7. moldywvov] -vov sustulit lacuna pergam.,
supra scr. 7o m. 2 F.  12. wj» BT BFVF 13. v HO V.,
dot] dox &ord F. 14, lon] -y in vas, P. BAI'] 4BI' F.
16. HZ®] H corr. ex Z p; ZHO F. H®Z] ®HZ F.
16. BAM] PVp,Bm. 1; "A'BMF; ABMBm.rec. HZN]
ZHN in ras. m. 2 B foru] P; #0e/y®n Theon (BF Vp),
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ABT4E, ZH® K A in triangulos et similes et aequales
numero diuisa sunt.

dico, eos etiam totis correspondere, h. e. ita ut
trianguli proportionales sint et praecedentes 4BE,
EBT, EI'4 et eorum termini sequentes!) ZH A, 4H®,
AOK, et praeterea polygona rationem duplicatam
habere quam latera correspondentia, h. e. esse

ABTAE :ZHOK A = AB®: ZH®

ducantur enim 4I', Z®. et quoniam propter
similitudinem polygonorum est | ABI' == ZH®, et
AB:BI' = ZH: HO, erit A\ ABTI aequiangulus trian-
gulo ZH® [prop. VI). 'itaque [ BAI' = HZ® et
LBI'4d = HO®Z. et quoniam [ BAM = HZN et
L ABM = ZHN [p. 132, 13], erit etiam [ 4MB
= ZNH [I, 32]; quare A ABM aequiangulus est
triangulo ZHN. similiter demonstrabimus, etiam
A BMTI aequiangulum esse triangulo HN®. itaque
AM:MB=ZN:NH,BM: MT'=HN: N [prop.IV).
quare etiam ex aequo AM: MI'=ZN:N@ [V, 22].

1) In avzar lin. 5 nonmhxl offensionis est; sed cum &md-
peve idem sit ac ceor Emduevor, genetiuus fem potest. et
additum uidetur wocabulum, ut significetur, ZHA esse ter-
minum sequentem triangulh ABE, 4H6 autem trianguli
EBTI, A6 K autem trianguli EI'4. "ceterum commemorandum
est, tum demum adparere, triangulos totis (h. e. polygonis
ABT4 E, ZHO® K ) correspondere, cum demonstratum erit,
esse ABI'JE:ZHOKA = AB*: ZHY h.e.=ABE:ZHA
== EBI': AHO == EI'd : 41OK.

17. ABM] mutat. in B4AM m. 2 B. ZHN] mautat. in
HZN m.2B. AMB] A4 BM punctis supra 4 et M deletis F.
© 20, dorv F. 21, 7 pév p. 22. AM] M corr. ex B m.
2V. vy MB V. NH] Ninras m. 2 V. 23. ovtwg
xal p.
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N6. ¢k o3 § AM =mpog MI, ovtwg t6 ABM
[rolyovov] meégs to MBT, xal o AME ngds 10
EMT" moog GAinia ydp &low og af Pades. xal g
dpo &v tov nyovufvev meog Fv 1év éxdpevev, otteg
b dmavre To Nyovueve mQOg Amavra T& EimbuEve” g
&g 10 AMB rtplyovov meos 10 BMI, obrmg to
ABE mpog o I'BE. ald’ og 10 AMB meds 70
BMT, otrwg § AM mpdg MT xal dbg éoa 1 AM mpodg
MT, otrwg 10 ABE tolyovov nos 6 EBI tolywvov.
10 e T avra 07 xal g ) ZN mpdg NO, ovreg 1o ZHA
Telyavov medg 10 H A® rolywvov. nei éovw agn AM
mog MT, otrewg 1) ZN meos NO* xal ag e v0 ABE
telyovov meog 70 BEI tolyavov, otteg o ZHA
Tolyavov meog 10 HA® telymvov, xal éveiiaf g
15 0 ABE tolyovov mpds t0 ZHA relymvov, ovrwms
10 BETI tolyovov mpds 16 HA® tplymvov. Opoiog
Oy Oslbopev émfevyPaony tov Bd, HK, Ove xal
og 0 BEI rzolyavov =meds v6 AH®O toiymvov,
ottwg 0 EI'A4 velyovov xgos 10 AOK tolymvov.
20 xal émel oty g 10 ABE tplyovov mgog 10 ZHA
telyovov, otrwg v6 EBI mgés 16 AH®, xal &ve 1o
EI4 meds ©v0 AOK, xal mg &oo Bv 10v fyovuévev
weos &v tdv Eémopdvav, olrwg amavia o Rpovueve
®g0g amavre e Eémdusve ot dpa g 10 ABE
25 Tplywvov meos t6 Z H A tolywvov, otrwg 10 ABI'4E
wolvyovoy meog 0 ZHOK A molvymvov. dAha to
ABE tglyovov mpog v6o ZH A rolyovoy dimdaciove
Abpov Eyev Yimeg  AB Opdloyog mAsvea meog Y
ZH oudloyov mhsvedv: ta pag OSpoe telyewve Ev

1. &g pév P. ovzwg xal P. 2. telywvor] om. P,
neds 0 MBI, xal 10 AME] mg m. 1 om. priore zo P.

%
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sed [prop. I) AM: MI' = ABM : MBI’ = AME
:EMT; nam eandem inter se rationem habent quam
bases. itaque etiam ut unus terminorum praecedentium
ad unum sequentium, ita omnes praecedentes ad
omnes sequentes [V, 12]. itaque 4 MB :BMI'—=ABE
:I'BE. sed AMB: BMI' = AM: MI. quare etiam
AM: MI' = ABE : EBI. eadem de causa erit etiam
ZN:NO =ZHA:HA®. ¢t AM: M['=ZN:N6.
quare etiam ABE: BEI' = ZHA: HA®, et permu-
tando [V,16]) 4ABE:ZH A= BEI' : HA®. similiter
demonstrabimus ductis B4, HK, esse BEI': AH®
=EI'4:A0K. et quoniam est ABE:ZHA=EBI’
:AH® = EI'4: A®K, erit etiam, ut unus termi-
norum praecedentium ad unum sequentium, ita omnes
praecedentes ad ommnes sequentes [V, 12]. itaque
ABE:ZHA=ABT4E:ZHOKA. sed ABE:ZH A
= AB?: ZH?; nam similes trianguli duplicatam inter

76) om. P. 4. &ge] om. V, 8. my MIV, 9.
MT'V.  10. N©] N in ras. B; HO @ (non F); miw NO V.

11, v¢] om. P. 12 z» M BFVp. zj» N@ FV. 14,
HA4®] corr. ex HOA M. 2 V. 16. BET') EBI'V. HA8)]
mutat. in AHO® m. 2 V. 18, BEI'} P, Vm. 1; EBI BFp,
Vm 2 19. ET'd tolywvoy] P; EI'4 Theon? (BF Vp).

20. xal émel donuy &c%mg, m. rec. P.  28.ZHA)'H"ZAF.
Post otzeos erns. medg V.  29. yde] fox @.
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dimdaaiove Aoy dorl Ty OuoAdywv wisvedy. xal Td
ABT AE é&ga moAvymvov meos 10 ZHOK A nodvyw-
vov dumdaciova Adyov Eyer yimep n AB oudroyog
mAevoa meog v Z H dudioyov mlevgdv. '

To &a Suoix moAvywve &ly t& Opoix Tolywve
droigetrar xel &lg loa ©0 mAfPog xal Opdloye Tolg
0Aoig, xal T moAvywvov meog TO moAvyavov dixde-
elove Adyov Eys fimeg 7 Oudioyog wAsvga meog TRV
oudioyov mhsvgdy [mep #de dsibonl.

Hogiope.

‘Qeavrog 0t xal énl tév [Suolwv] retpamievpov
devydrjoetan, 8ve év OumAadiove idye elol tdv oOpo-
Aoyov mleveov. &0elydn Ot xal énl tov Touydvey:
dote xal xaddlov Ta .Suoe UdVypappa Gypucra
nQog FAAnde év dumdaciove Adye &lol tév Ouoddywv
wAevgdy. Omeg £0er dsibar.

[ITogiopua B'.

Kol éav tov AB, ZH rolvqv dvddoyov Adfow-
pev v E, § BA mgog v E dumdaslove Adyov
oo nmeg B AB meég vy ZH. &ysu 0% wel 1o
moAvyovor meog TO WoAvywvov 17 TO TeredmAsvgov
mog 70 TergamAsvgov dixAaclove Adyov Fimso % 6ud-
Aoyog mAsvea mEog THY Opdioyov mAsvedv, TovrieTiv
7 AB mpdg v ZH: &0ely®ny 0% toimo xal Zml tawv
ToLyBvoY” Bote xal xaddlov @aveodyv, on, v Tels
sOslow avdloyov mewv, &tar dg 1 Moty Medg THW
rolrqy, otrmg TO dmd Tijs MeWTNg &dog mEdg TO AW
tijg dsvtégag TO Sporov xel Opolwg dveypapiousvov.)

L éoetwF. 2. moldymwvor] (alt.) moivyovor p. 7. woldym-
vov] (alt.) molvydwioy ¢. 10. wogiope] om. PBV; e’ Fp. 11.
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se rationem habent quam latera correspondentia
[prop. XIX]. quare etiam
ABTA4E :ZHOK A = AB*: ZH%

Ergo similia polygona in triangulos et similes et
aequales numero et totis correspondentes diuiduntur,
et polygonum ad polygonum duplicatam rationem
habet quam latus correspondens ad latus correspondens.

Corollarium.

Et similiter etiam in quadrilateris demonstrabitur,
ea duplicatam rationem habere quam latera correspon-
dentia; et idem in triangulis demonstratum est. quare
omnino similes figurae rectilineae inter se duplicatam
rationem habent quam latera correspondentia. — quod
erat demonstrandum. '

ocavtog] k- m. 2 V.  opolwr] supra m. rec. P. 12, eloiv F,

éotl Bp. 16. elo/] PV, Fm. 2, p; eloww B; dore F m. 1,
16. Omeq Fdzs deifou] P; om. Theon (BEFVp). Totum co-
rollarium om. Campanus. 17. mogeope f’] om. codd., seq.

cum coroll. priore coniunctis. lin. 18—28 in mg. inferiore m. 1 P
pro scholio, signo &” huc relatum. 18. ZH)] H in ras. F.

19. ziv ] seq. ras. 1 litt. V; corr. ex 7zijs NE F. 4 BA]
e corr. F. =] post ras. F, ante ras. V (1 litt.). 20. 4B
BA P. 21, #] corr. ex e/ m. 2 V; om. Bp. 23. miev-
eév] P, om. BFVp. 26. mégiope mg. BVp. xol gavegdv p.

27. eldog] sequente ras. 1 lith. ¢ (uestigia sunt syllabae
-ov ¥F).  medg] supra V. 28. Sequitur alia demonstratio
secundae partis propositionis, quae u. in appendice.
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xa'.

Ta t¢ avre :vdvygdppe Suore xal ailij-
Aoig derly Gpota.

"E6tm yag éndvegov tov A, B svdvypdpuov to
I" Suorov: Aéym, Orv xal v0 A v B éovwv Gpoiov.

‘Emel yag OSuowdy ot 1o A v I, lgoydvicy
vé dotwv alre xel tag megl tag loag povieg mAsv-
eag avadoyov &yev. miAw, émel Suoidy dove To B

" 1 T, (dopavidy € dovev oalvg xal vag megl tag

10

15

20

loag yovieg mAeveag dvidoyov &qs. Exdrsgov &Qe
vov A, B te I ldoyavidy ©¢ fove xol tag mepl Tag
loag povieg mheveag dvdioyov &ye [Bore xal ©0 A
76 B leoydvidy té ot xel tag mepl vag leeg yo-
vieg mhsvoig avdloyov &e). Suowov dga forl 1o A
v B oOmeg &0s Ocife.

xp’.

Edv vécdages evdeiar dvdioyor a6y, xal
e an’ avrdv e0PVygappa Spord v xal opolog
avaysyoeupéve avaloyov Eotar xdv to am
eVTov s0Bvygapua duord e xel 6uolng ava-
yeypapuév avddoyov 7, xal edrel el eddeiar
aveioyov EGovaal.

"Eerooay técoages svdeion dvdloyov of AB, I'4,

L e’} m 2 V; uy’ Fp. 4.2 I'] =6 I" BF, p, sed
corr. m. 1, 6. oty dpotoy V. 7. yoviag] supra F. 8.
wdky énel] inras. m. 2 F. douv . 9. douy avzg] dont F.

11, z¢] om. V. 12. o] supra m. 1 V., dore nel 70
A—14: awaloyov é'zu] Theon? (BFVp); om. P. 14, 70 4
=6 B] Pp, Vm. 1; 20 B1g A B; 6 B 6o 4 Vm, 2; 76 4
20 4 o B F m. l,toBththFm 2, del. = B.
Deinde propositionem repetit Augustus, ut fieri ‘solet. 16.
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XXLY)

Quae eidem figurae rectilineae similes sunt figurae,
etiam inter se similes sunt.

Sit enim utraque figura rectilinea
A4, B figurae I' similis. dico, etiam
;A \ @ figuras 4, B similes esse.

nam quoniam A4 figurae I" similis
. est, et aequiangula est ei, et latera
aequales angulos comprehendentia pro-
portionalia habent [def. 1]. rursus quo-
niam B figurae I similis est, et aequiangula est ei, et
latera aequales angulos comprehendentia proportionalia
habent [def. 1]. itaque utraque figura 4, B et aequi-
angula est figurae I', et latera aequales angulos com-
prehendentia proportionalia habent. quare 4 ~ B

[def. 1]; quod erat demonstrandum.

I

XXIL

Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis
similes et similiter descriptae proportionales sunt,
etiam ipsae rectae proportionales erunt.

Sint quattuor rectae proportionales 4B, I'd, EZ,

1) Nam coroll. 2 p. 138, 17—28 Theoni uidetur deberi; u.
p- 131 not. 1;  om. Campanus (sed is quidem etiam coroll. 1
omisit), et in B adscribitur mg. m. rec. v @l ob yedperar
TOVTO.

%8'] »3’ p ot F, sed corr. m. rec.  17. deww] P et B, sed »
eras.; dou FVp.  23. sdfsie F.
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EZ,H®, ag § AB mpog v I'd, otnwg % EZ
npog v HO, xal dvaysypepdacey and piv tov
AB, T4 dpowt 16 xal Opolmg xelpeve sUPVypauua
17 KAB, AT 4, ano 0t tév EZ, H® dpoict 1& xel
Ouolog xelpeve evBUpgappe te MZ, NO* Aéya, ot
éotlv @og 10 KAB mpog ©0 A4, odrwg 10 MZ
7pog 70 NO.

Eiljp8o yep tov utv AB,I'A teiry avdiopov
N &, tov 0t EZ, HO® tp(ry avdalopov 7 O. xal
émel dotww g piv 7 AB meog v I'd, ovreg 7
EZ ngog vy HO, og 0 §) I'd npdg v =, otrag
1 HO mpog vy O, 0. loov &pe éorlv ag v AB
mpog Ty 5, ovtwg 1 EZ mpog vy O. &AL g udv
7 AB mgog T [, ovrwg [xal] to K AB meog 10 AT 4,
og 0 v EZ mpog v O, obtrwg 10 MZ mgdg ©o
NO®* xal o dpo 10 KA B mgog 10 A, ovrag ©o
MZ mpig o N@.

‘AAde 07 Eoto wg ©( KAB meog ©o A4, ob-
T0s 10 MZ mpos 0 NO Adyw, Ove dorl xal og %
AB mgdg vy I'd, oPrwg | EZ mog v HO. &
yoo w1 éotv, wg 7 AB meds v I'd, olrag 14
EZ mgos v HO, ¥ovo og v AB mpog wp I'4,
ottwg 7 EZ mgog tyv IIP, xal dveysygdpdeo dmd
tijg ITP 6morépe vév MZ, NO® Suoidy te xel Opolmg
nelpevoy svdvygauuov 16 ZP.

‘Enel odv éonwv g 7 AB mpds iy I'd, ovrwg

1. 4B] B supra m, 1 P; postea insert. F. EZ] in ras.
m. 2 V; ZE Fp. 2. dvaysypagpmcey p. 5. MZ] Z e
corr. F. Post dzo ras. 2 litt. F. 6. AT'4] litt. AT in ras. m,
2V. 11 I'd] deras. V. 18. EZ] e corr. V. 14, nay]
om. P, AT4] litt. AT in ras. m. 2V, I'ddp. 16. »ei tig
&oox — 17: 760 N®] om. BVp. 16. ATd] I'44d o. 18,
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r H@, ita ut sit 4B:I'4=EZ: H6,
A et in AB, I'4 similes et similiter
A & positae figurae rectilineae descri-
4 BT 4 bantur KAB, AT'4, in EZ, H®
ﬁ IU autem similes et similiter positae
7 % » figurae rectilineae MZ, N@. dico,
esse KAB: AI'41 = MZ:NG®.
Sumatur enim rectarum 4B, I'J tertia propor-
tionalis %, rectarum autem EZ, H® ftertia
& +—  proportionalis O [prop. XI]. et quoniam est
X AB:T4=EZ:H® et I'd: 5= HO: 0",
0[] ex aequo erit [V, 22] 4B: 5= EZ:0. sed
AB: 5§ = KAB: AT'4 [prop. XIX coroll.] et
EZ:0= MZ:NG@ [id]). itaque etiam
KAB: AT'4 = MZ: NG,
Uerum sit KAB: A'd = MZ: N@. dico, esse
etiam AB:I'd= EZ: H®. nam si non est
AB : I'4d=EZ:H®, sit AB:I'4=EZ:IIP
[prop. XII}, et in IIP utrique MZ, N® similis et
similiter posita construatur figura rectilinea XP

[prop. XVIII et XXIJ.
Tam quoniam est 4B:I'd = EZ:IIP, et in 4B,

1) Nam ex hypothesi est 4B: I'd = I'd : 5 et EZ : HO
—=HO:0; ¢t AB: I'd = EZ: H6.

AT4) 44 F. 19. ©6] (prius) eras. F. foziy PB; comp. p.

20. s[ yap wij domw, wg u AB meos v I'd, ovtmg 7 E2
7Qos vy HO] mg. m. 1 P; om. Theon (BFVp) 22. ot
ag 13 AB meog miy I'd, ovrmg 7% EZ moég tiy IIP nael ave-
yeyeagdw] P; yeyovstm yoo g 7l Theon (BFVp), P mg.
m. rec. 23. avaysyoap® p.  24. omotige @ (non F). 25
s98vyoapporv] om. BFp.
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v EZ mpdg vy IIP, xal dveyéygamrar amd piv
v AB, I'4 Suowd v& xal opolwg xelueva 1o K AB,
A4, exo 6 vov EZ, ITP Guowd & xal opolog xel-
peve 1o MZ, ZP, i6tnwv dga og 10 KAB medg ©0
A4, otrwg v0 MZ mgog v0 ZP. vmoxrsirow 0% xal
g 10 KAB mgog 10 A4, obrwg ©v6 MZ mgog ©od
NGO xal og #ga 10 MZ mpdg ©0 Z P, otrag 16 MZ
meog 70 N®. 10 MZ dga mpog éxdregov tov NGO,
ZP zov avrov Egew Adyov leov dga éotl 10 NO o
ZP. fov. 8t adre xal Spoiov xal Opolmg xeluevov:
lon doa § HO v IIP. wxal éwel dovwv ag 7 AB
noog v I'd, otrmg 9 EZ moog tyv IIP, iey 0t 7
IIP ©5) H®, f6vwv dga og 5§ AB mpog v I'd, ob-
tog ) EZ mpds v HO.

’Eav &go téecageg e0dsiaw dvdioyov maw, xal
Te an’ evtodv sVdUyoaupe Spowd Te xal Opolwg dve-
yeyoappéve avdloyov &6tar- xdv ta an’ alTov &v-
Bvyoapue Suowd Té xal opolog dvaysypapuéve avd-
loyov 9, xel avral of ebdslaw dvdioyov Egovos’
omsp e Osifas.

[dijpue]

[0 8¢, éov eb®Vppappe loa § xal Spoix, «f
oudloyor avrdy micvpal loar diijiug eloly, dslfousy
olromg. '

"Eore [oa xal Opoce e08Vygappe ra NGO, TP,
xel Eoto og 7 OH mpog v HN, oGrmg v PII mpdg
oy 11X Aéyw, 6t lon éotlv + PII 1 OH.

E! yag &weol clow, ule adtov psltov ‘oviv.

2, KAB, AT4] B, AT litt. in ras. m. 2 V. 3. Post
ITP duae litt. del. m. rec. P. 7. N®] inras. m. 1 P. ZXZP]
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I'4 similes et similiter positae descriptae sunt K 4B,
AI'd, in EZ, IIP autem similes et similiter positae
MZ, 2P, erit K4AB: AT'd = MZ: ZP {u. supral.
sed supposuimus, esse etiam K AB: AI'4= MZ:N®.
itaque MZ : EZP= MZ: N6®. itaque MZ ad utram-
que N@®, X P-eandem rationem habet. quare N® =X P
[V, 9]. uerum etiam ei similis est et similiter posita.
itaque H@® = ITP.') et quoniam est 4B: ' = EZ: ITP,
et IP= HO, erit AB:I'4 = EZ: HO.

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, etiam
figurae rectilineae in iis similes.et similiter descriptae
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis
similes et similiter descriptae proportionales sunt, etiam
ipsae rectae proportionales erunt; quod erat demon-
strandum.

1) Nam cum N6 : ZP == HO*: IIP*? [prop. 20] et
N@® = XP, erit [IP? == HO?; h. o. IIP = H6.
et hoc ipsum uia indirecta in lemmate ostenditur; sed cum a
ratione Euclidis abhorreat, eius modi res postea demum demon-
strare nec suo loco in demonstratione insertas, puto, lemma
subditinum esse (sed Theone antiguius est); om. Campanus,
nec res propria demonstratione eget.

corr. ex EPP, in ras. V; supra hoc uocabulum et proxime
sequentia in V ras. est. MZ] in ras. V; Z insert. m. 1 F,
8. N@] in ras. V., 9. A6yov #xes p. doriv P, comp. p.

10. adzd p. 1. dee] supra add. xe/ m. 2 comp. F; &eu
dotiv V. 15. der V. 16. dvaysyoxpuéva] seq. insert. in
ras. m. 1 F. 18. xe{] m. 2 V., 21. ljpue] us’ p et e

eraso F; m. rec. PBV. 22. 0] m. rec. P. 7] om. V.
Post dpowx add. Vm. 2: #omy.  28. slof BFVp. defouer
corr. ex Jelfmpey m. 1 P. 25. za] e corr. V, Ne, Zp
inter N et © ras. 1 litt, item inter T et P V. 26. PII
mutat. in ITP m. 2 V; IIP Bp. 27. tjv] om. F. 28,
&vicog V. elaww] PB; elor Fp; dorw V.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 10
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éovo psliov 1 PII vig OH. xal #nel éovwv og %
PII mgos IIZ, ovrwg n OH mds vy HN, xal
évadddat, dg n PIT meds vy O H, otrag % I1X mgog
v HN, peltov 0% § IIP vijs OH, pellov doa
xel 1) 11X vijg HN* @dore xal vo PX usitév éovi tov
ON. aika xel loov: Ome advvarov. ovx dga &viedg
éovwv 5 IIP =iy HO®" oy &ge" Omep £0eu Ostheu.)

xy’.

Ta lsoyovia zagalinidyoappa %eos dAdnie
Adyov &yes tov ovyxeipsvov éx TOV TAcvodv.

"Eotw lsoyavia magalinAdyeaupa ta AT, T'Z leny
&ovie 1y Um0 BI'd yaviev tfj vmo ETH: iéyw,
ot 76 AL moagadinidygappov meds 10 I'Z magadiy-
Adygappov Adyov EyeL Tov ovyxelpevoy éx TaV TALVGY.

KeloBw yop dore én’ svdelug elvar mqy BI ©j
T'H én’ 09l doa dovl xal 9§ AT vjj T'E. xal
ovunswinewodw 10 AH magarlnidpeapuov, xel éx-
nelodo g evdeia § K, xol peyovérw og uiv 4 BI'
neog v I'H, otreg 1 K meds iy A, dg 0t 5 AT
nopog v I'E, ottwg 0 A meds tiy M.

Of é&pe Adyor vijc te K moog oy A xel vijg A
npog Ty M ol avrol elov toig Adyoig Tadv mwAevgdv,
tiig vé BI mods tqv T'H xal vijg AI" ngog tyv I'E.
aAd’ 0 viig K meds M Adyos evyxeaven x vE TOD
vijg K mpog A Adyov xai tob tijg A medg M' dore
xel n K meog vy M Adyov &ger tov ovpxelpsvov

XXIII. Theon in Ptolem. p. 285. Eutoc. in Apollon. p. 32,
id. in Archimed. III p, 236, 23.

1. pelfoy — 4: pelfoy doa]insert. inras. F. 1. PIT] IIPP
2. PIJIPP. wp IIZ V. meos jv] meos BFp. 3.
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XXII1.

Parallelogramma aequiangula inter se rationem ex
rationibus laterum coinpositam habent.
Sint parallelogramma aequi-

A4

4 angula 4T, I'Z habentia

F / / L B4 = ETH.
x2 T dic<.), parallelogramma AT, I'Z
A——— rationem ex rationibus?) late-

M— .

rum compositam habere.

z z ponantur enim ita, ut in

eadem recta sint BI, I'H. itaque etiam oI, I'E in
eadem recta sunt. et expleatur parallelogrammum
4H, et ponatur recta K, et sit
BI''TH=K: 4 ¢t AT:TE= A4: M.

itaque rationes K : 4 et 4 : M eaedem sunt ac
rationes laterp=u, BI': I'H et 4I':TE. sed K: M
= K: 4>« A: M. quare K ad M rationem ex ratio-
nibus lsterum compositam habet. et quomiam est

1) ’Ex t6» misvedv per totam propositionem neglegentius
dicitur pro #x tov tdv wisvedy (Adymw); sed cum semper ita
in codicibus traditum sit et idem apud Theonem et Eutocium
sernatum sit, de errore librarii cogitandum non est.

P[] IIP P, 1:'111, om. BFp. ofrwg] om, BFp. 4. mij»]
ora. BFp. IIP? , Vm. 1; PIT Bp, Vm. 2, ¥?  pefov
&ea] bis p. 5. peltoy F. 6. ®N] N e corr. m. 2 V,
eras. F. 7. HO] O©H P. doa dotiv P.” 8. x5’ p et deleto
e F. 11, teoy V, corr. m. 2. 12, EI'H] mutat. m EI"6 B,

13. 'Z] in ras. m. 1 V, 14. wlevoav] P; zwlevedy tov
¢ Ov fye0 ) BT (corr. ex I'Bp) meos 'H (xh TH V, I'H
utat. in '@ B) xal vod 8v fye 5j AT mgog TE (eiw TE V)
heon (BFVp). 16. I'H] mutat. in I'® B. é¢tiv B.  17.
H] mutat. in 40 B. 18. K} post ras. 1 litt. F. 19.

mutat. in I'© B. 21. tj») om. BFp. 22. z7jv] om.
‘BFp. &low PF. 23. mj»] om. Bp. I'H] mutat. in I'® B.
tr»] om. Bp.

10*
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& Tov. mAsveey. xel émel éoTiv g ] BI'\ n9<‘)‘g Y
I'H, ovrwg vo AT nagallnléygayyov(z:gog 70 I‘(\@,
aAl’ &g 5 BI meods v I'H, m'?mlg 1 K‘ Qs T
A, xal &g G § K meos tiy 4, ofreg 10 A‘I" Q08
5 7o I'®. mddw, émel éotw g ] AI: 7gds 1 I’"E’,
otrwg 6 I'® meoadindoyeeppov Q05 to‘I"Z,‘ L7y
&g % AT mods v T'E, m'}:mg 1]‘./1 mpog TV ]l'{,
el dg doe 7 A meog Ty M, ofzas 70 re mxgaun/lg-
yoauuov mgos 7o I'Z napoz\llnloygayymf. énel ovlv
10 £8eiydy, o uiv 1 K meos vy 4, ofrrmg 70 AI"rmxga -
» 00g 10 I'® magadinloygepov, s ok K
Sewc 7o I'® magodinidyeappov 7908
v, 8¢ lgov oo éorlv @g 7
K nods viy M, otrwg t5 AINT0S 16 I'Z magaiinio-

Adyov Eysv TOV ovpxelusvov éx TGV TAEvEBV ¢ ¢

20 &0er Ositar.

%0,

Hoavtog megalinloppduuov ta mwepl Ty 0 V-

perQov maQeliinioygapue Oupord 0T TG
6ig xal aidfiocg.

95 “Eote mwagadinidygappov 1o ABI' A, dicusrgog
atrov 5 AT, mel 8 vy AT mogaiinidyoapue E6v
¢ EH, @K' Aéyw, 671 éxdregov rov EH, @K mapaily
Aoygopumy Ouody ot A 13 ABIA xei diiniorg!

1. ¢fyv] m. 2 F. 2. 'H] mutat. in ’'® B. IO
mutat. in THB. 3. ] om. p. ziv] om. BFp. I'H \
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BI':TH=AI':T'6 [prop. I}, et B': TH=K: 4,
erit etiam K : 4 = AL : I'®. rursus quoniam est
AT :TE=T®:I'Z [prop.1), et 4': TE= 4: M,
erit etiam 4: M= T®:I'Z. iam quoniam demon-
stratum est, esse K : A =AI': 'O et 4: M =16
*I'Z, ex aequo [V, 22] erit K: M= AI':T'Z. sed
K ad M rationem ex rationibus laterum compositam
habet. quare etiam AI" ad I'Z rationem ex rationi-
bus laterum compositam habet.

Ergo parallelogramma aequiangula mter se ratio-
nem ex rationibus laterum compositam habent; quod
erat demonstrandum.

XXIV.

In quouis parallelogrammo parallelogramma ecir-
cum diametrum posita similia sunt et toti et inter se.

Sit parallelogrammum A4BI'4, diametrus autem
eius AT, et parallelogramma circum AI posita sint
EH, ®K. dico, parallelogramma EH, @K similia
esse et toti 4BI'd et inter se.

mutat. in I'® B. 4. 6] % p. AT] 4K e corr. V; I'
mutat. in 4 m. recentissima p. 5. z6] iy p. T'O mutat.
in CH B; I" mutat. in 4 m. recentiss. p. 6. I'©] mutat.
in TH B. 7. zj»] om. BFp. tqv] om. P. 10. 7
gév p. 11. I'®] mutat. in I'H B. %] o @ (non F).

12. I'€] mutat. in E® F, in TH B, 14, AI’] PV; AT
mogaliniéyeappoy Bp et comp. F. In figura litterae H e
in B permutatae sunt a m. 1, sed mutationes in textu hue

spectantes a m, 2 uidentur esse. 16. doe] m. 2 V. 17.
svyneipévay P, corr. m, 1. 21, x¢" Fp. 28. éouuv PB;
comp. p. b7, EH] (alt) in ras. F. 28. éouiy PBF;

comp. p. Glo]l m. 2 V.
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Emel pog tvouysvov tov ABI' mage ulav tov
wievpdv Ty BT fpurew §) EZ, dvdhoyév domwv ag
7 BE moog v EA, otrwg § I'Z mgds v ZA.
wolw, érxel touywvov o Ad mage plav vy I'd
qxvew §) ZH, dvddoyov éovw og i I'Z meog iy
ZA, ovrwg 7 AH mpdg mijv HA. dAl og 7 I'Z
weog v Z A, otrwg &0ely®n xal § BE mpog v
EA' xal &g dga 7} BE mpdg v EA, ovrmg 1
AdH n'g(‘)g n‘;v HA, xal cvvdévr doa wg ) BA npég
AE, ovtmg N AA ngog AH, xal é’wxlla& og n BA
7eog iy AAd, otrag 7 EA mgog gy AH. 1év
éoe ABI'4d, EH magalinloygdpucy cviloyov slow
al wlevgal ol mepl Ty xowwyw yoviey Tyy vnd BAJ.
xel émel magaddnidg éovwv y HZ vy AT, lon éotiv
N udv vwd AZH yovie tij om0 ATA' xel xow
v O0vo touywvev tév 44T, AHZ 3 vmd A4AT
yovie: leoyaviov &ga éotl 10 AAT zelyovov ¢
AHZ zoryevep. dux to avre 0% xal 7o AI'B tolye-
vov (Goywvidy éot. 1) AZE toiymve, xal 6lov o
ABI'4 mogedinidyoapuov te EH nmapalinlopodupe
looywvioy éotv. avdloyov dga otiv mg 1) A medg
my AT, ottwg 7 AH meog vy HZ, ag 0t ) AT
weog v I'd, ovrwg § HZ medg v ZA, wg 0% 14
AT mgog =y I'B, otrag % AZ meos v ZE, xal
&t @g 1 I'B moog v BA, otrwg 7 ZE meos tiy EA.

2. 7ijv] in ras. m, 2 V, corr. ex vy m. 2 P.  EZ] HZ
m. rec. p. 3. BE] mutat. in BH m. rec. B E 4] mutat.
in HA m. rec. p; BJ ¢. 4. AT 4] PF, Vm. 1; 44T
Bp, Vm. 2. 5. ZH] mutat. in ZE m. rec. p. 6. 4H]
mutat in 4E m. rec. p. 8. E4] (prius) Ed ¢ (non F). Seq.

in p: ovrag 7, AH m:gog v HA *el avv&evn aoa, del. m. 1,

obtmg xal p. o;(m] om 10. iy AE V., ovrog]
om., BFp. v AH BA] AB p. 12. doa] P; om.
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nam quoniam in triangulo 4BI" uni lateri BI'
parallela ducta est EZ, erit BE: EA =TIZ :Z A4
[prop. II]. rursus quonjam in tri-
45 - B angulo AI'4 uni lateri I'4 parallela
® ducta est ZH, erit

Iz :ZA4A=4H:H4
A K 3 [id.]. sed demonstratum est, esse
I'Z:7Z4 = BE:EA. quare eftiam

BE:EA = AH: HA, et componendo {V, 18]

BA:AE=A4dA4: AH,

et permutando[V,16] BA: 4 4= EA: AH. itaque latera
communem angulum B .44 comprehendentia parallelo-
grammorum 4 BI'4, EH proportionalia sunt. et quo-
. niam HZ rectae 4 I parallela est, erit [/ AZH= AT 4
I, 29]; et duorum triangulorum A AT, AHZ com-
munis est | JAI. itaque triangulus 44" aequi-
angulus est triangulo 4HZ [I, 32]. eadem de causa
etiam triangulus 4I'B triangulo 4ZE aequiangulus
est, et totum parallelogrammum ABI'4 parallelo-

grammo EH aequiangulum est. itaque’) erit
Ad : AT = AH : HZ, AT': T4 = HZ : Z4 ¢t
Al :I’'B=AZ:ZE, I'B:BA=Z72E:E A [prop. IV].

1) Hoc &pe lin. 21 non ad ultima uerba, sed ad proxime
antecedentia lin. 17—19 refertur.

BFVp. EH] E postea insert. F; deinde oo add. m. 2 BFV.
18. a[ (alt) om. F. 14, i’on] lon 64 F. 15, AZH] P;

AHZ Theon (BFVp). ‘ywml] m 2 V. ]V 3 Tth mro

AAT 5 6k 9mo HZA (ZHA 'l:y Theon (Bg

4HZ] PF, Vm. 1; AZH Bp, 17. yawm] om. Bp
roAdl"]P le om. F; zodAI’B , Vm. 2, 18.

AHZ] lits. HZ e corr. p. APB] ABI' V. 19. olov] 6loy

doa V. 20. lgoysmioy ot i EH moegoudinioygdppe V.
25. E4A] AE, eraso E F.
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xal émel &0elydy og udv 9 AI meog v I'A, ob-
trag 1 HZ meog v Z A, ag 08 5 A mpdg
I'B, otrwg 7 AZ mpos vy ZE, 8. leov é&ea datiy
og 4 AT meog v I'B, otreg 7 HZ mgog iy ZE.
tov dou ABI'd, EH magalinioyedupoy dvdioydv
elow ol mheveal af megl tag ldag ymving' Ouoiov &ou
éotl 10 ABI'd magalinidyguupov ¢ EH magaiinio-
yodpuw. O ta adra 05 .10 ABIA megeiinii-
yoaupov xal e KO magaiinioyedpue Spoidv éoviv:
éxdzegov &pa vov EH, OK magaiinioyoduuoy ¢
ABT'4 [moagaiinloyoduum] Opody éotw. ta 0% o
avr cOBvyodupm Opore xal adifiog forly Gpoe
xel ©60 EH &ga mogallnidygaupov t¢p OK mupai-
Andoyodupe Suoiéy éoTiv. )
Iavtog deo magudindoyedpuov e mepl Ty Oud-
uergov mageAinAdyguuue Opoid £6T. TG TE OA® natl
aAdjAowg Gmeg &0er Ocibau.

xe’.

Tg dodévre evBvyodpuup Guorov xal &lde
6 doBévte IGov 0 avro GvoroadPa.

"Eorw t( plv dodlv ebdUpgappov, ¢ 0s Gpowov
ovorijoacdeu, v6 ABT, ¢ 0% el lgov, vo A° det O
v uiv ABI Ouorov, té 0 4 lgov 76 avrd 6voTI]-
oo,

XXV. Hero def. 116. Eutocius in Apollon, p. 53.

1, T'4] T eras. F. 2. HZ] ZH Fp. AI"} eras. F.

3. I‘B} B eras. F. 4. I'B] BI' P. 6. sloww] &i- eras. F.
] corr. ex To m. 2 V, mzqallnloyeayuo‘J corr. ex
mxgauqlquuu © m. 2 V. Té] corr. ex to m., 2 nagai-
Anidyeaupoy V, corr. m. 2. 8. 8] on nol F; nal add.
Vm 2 9. nat] . 2 F K®6] 6K P. 11. mogally-



ELEMENTORUM LIBER VI. 153

et quoniam demonstratum est, esse JI': I'd = HZ
:ZA et AT:I'B=AZ:ZE, ex aequo erit [V, 22]
ATl : T'B = HZ : ZE. ergo in parallelogrammis
ABI'4, EH latera aequales angulos comprehendentia
proportionalia sunt.') itaque 4 BI'd ~ EH [def. 1].%)
eadem de causa etiam 4BI'd ~ K@®. itaque utrumque
parallelogrammum EH, ®K parallelogrammo 4BI' A
simile est. quae autem eidem figurae rectilineae
similes sunt figurae, etiam inter se similes sunt
[prop. XXI]. quare etiam EH ~ @ K.

Ergo in quouis parallelogrammo parallelogramma
circum diametrum posita similia sunt et toti et inter
se; quod erat demonstrandum,

XXV.

Datae figurae rectilineae similem et alii figurae
datae aequalem eandem figuram construere. :

Sit data figura rectilinea, cui similem figuram
oporteat construere, 4 BI', cui autem aequalem opor-
teat, 4. oportet igitur figuram construere figurae
ABTI similem, figurae autem 4 eandem aequalem.

1) Nam demonstrauimus BA : Ad=EA: 4H (p. 150, 10),
Ad ;AT == AH : HZ (p. 150, 21), HZ: ZE = 4T : I'B
(in. 4), ZE : E4 = I'B: B4 (p. 150, 25).

2) Nam etiam aequiangula sunt (p. 150, 20). — hac ratione
dilountur, opinor, cauillationes Simeoni p. 378; quamquam
confitendum est, Euclidem hic nonnihil a solito ordine dilucido
defecisse.

loyocpue] om. P. éotiw] F, comp. p; éort PBV. 12.
EaZ{v Pg{at]v V. 13, doa] o]m. p. OK] ®inras. V. 14,
dotv] comp. Vp; dor PBF.  16.7s]m.2F. 18-xy" Fp. 20.
ovvozrjoacBar P; corr. m. rec.  21. Post ¢ eras. 3¢ B. 22, owy-
orroae®ar P; corr. m.rec. 0} el loov]inras. m.2V. 23. 14)
- (prius) corr. ex z6 m. 1 p; w6 F. ovvérnoac®ar P; corr. m. rec.
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- IagaPefiriotw yeg wage udv tyv BI' t¢ ABT
Touyave loov megadinidyeapuov 0 BE, mape O
v T'E 6 4 loov xegalinidpeeppov t6 I'M év
yovle ©ij vno ZI'E, 7 éovv lon 75} vad I'BA. éx
evdelag doo éotlv 4 piv BT o TZ, 5 0t AE rj
EM. xal elijpdo tov BI, I'Z péen avdloyov 7
HO, xal davaysyodpdo dno tijg HO 66 ABT Guoidy
re nal opolmg xslusvov vo KHG,

Kel Znel tovwv ag 1) BI mgog vy HO, otreg
% H® meos vy I'Z, dov 0% vgelg ebBslon dviioyov
oow, feTv ag 1 mewTy meds THY TElryy, ottwg TO
anod rijg meamrng &ldog medg TO amod tig devrépag TO
Suotov xal bpolwg avaygapousvov, Eorw dpe g 1)
BI’ ngog tyv I'Z, otrwg to ABI tglyovov mpog
70 KHO tplyovov.  dide xel og 7 BI medg tqv
I'Z, otrwg t6 BE magadinidygapuov mgog ©0 EZ
moagalinidyooupor. xel g &oa v6 ABI' relywvov
ngds 70 KHO rolyavov, obrag t0 BE magalinid-
yoapuov meds t0 EZ magaiinidypapuov: dvalief
dga dg 10 ABI" Tolywvov weos ©6 BE megalinid-
yoopuov, otrwg 0 KHO rzolyovov meds 70 EZ
magaiinidyoappov. loov 0t v0 ABT rolyovov v
BE mageddnioygduue* loov dga xel o KHO rol-
yovov ¢ EZ magaliniopeapue. dide t0 EZ mag-
aAlqAdygappov te 4 éomv loov: xal ©0 KHO oo
16 4 éotw leov. &ore 0t o KHO xel tvy ABT
Suocov.

Te doa 0odévre eddvygdupe té ABI Guoiov

1. v ABI'] supra F. 4. TBA)] I'BA o. 5. BI']

Py, Vm. 1; I'B Bp, Vm. 2. 6. xol sllnpdm] mequels)-
gdo @ post ras. 7. HO] (prius) eras F. ] 70 F..
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Nam rectae BI" triangulo 4 BI" aequale adplicetur
parallelogrammum BE [I, 44], rectae autem I'E

NS
i

figurae 4 aequale parallelogrammum I'M in angulo
ZI'E aequali angulo I'BA [I, 45]. itaque BI, I'Z
in eadem recta sunt et item A4 E, EM. ef sumatur
rectarum B I, I'Z media proportionalis H® [prop. XIII],
et in HO triangulo 4B similis et similiter positus
construatur KH® [prop. XVIII]. et quoniam est
BI': H® = H®: I'Z, et si tres rectae proportionales
sunt, est ut prima ad tertiam, ita figura in prima
descripta ad figuram in secunda similem et similiter
descriptam [prop. XIX coroll.], erit
BI':I'Z = ABI': KH®.

uerum etiam BI':I'Z = BE: EZ [prop. I]. quare
etiam ABI': KHO® = BE: EZ. permutando igitur
[V,16] 4BI': BE=KH®:EZ. sed ABI'= BE.
itaque etiam KH® = EZ. sed EZ = 4. quare
etiam KHO® = 4. erat autem etiam KH® ~ 4BI.

Ergo datae figurae rectilineae ABI" similis et

8. z¢] om. V. 10, %] eras. F.  11. #orw] om. P. 15,
Tolyovoy] om. V. Supra BI scr. Bocig et supra I'Z lin. 16
facy m, rec. P. 17. nal og doa — 19: nagaunlquuppov]
bis p; corr. m. 1. 19. EZ] ZE p (sed in repetitione EZ).

25. foov* xel] in mg. transit F. KH®] in ras. m. 2 F.
doe t6 4 dorww lsov] om. F. 26. fotc 3% 6] @ cum ras.
2 litt. ante 7d.
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xal GAAp te dodévte TG A isov to avTd o‘we’dtatw
t0 KHO" dnep £0er movijgar.

’

%S .

Eav and magelinloypdupov magaidnio-
yoaupov aparpedi] Suotév et 6do xal dpolog
xelpevov xowvyy yoviev {gov «vrd, megl Tyv
avTyv didperody 6T TH SAe.

‘Ano yoe magarinioyeaumov tovt ABI'A magel-
AnAdpoapuov agpperiobe to AZ Juotov T ABIA
xel Opolwg xelusvov xowny yoviay &ov avte TR
om0 A AB* Afym, 8ve megl vy avryy didusrodv fote
t0 ABI'd ©6 AZ.

My pag, alX & Odvvardv, éore [adrdv] dud-
uergog 7 ABIL, xal xfindetea n HZ dujydew éml
70 @, xal 7jzPw O To0 @ Omorépe vév A4, BI
mapdiiniog 1 OK,

"Enel ovv meol viy edriy didustedv éor 10 ABI4
v KH, fovwv doa dg 7 44 mgos vy 4B, otrag
n HA moog v AK. &ote 0% xel e iy opordtnre
tév ABTd, EH xal dg 9 44 medg tv AB, otrwg
7 HA mpog vy AE" xal ag &'@a 7 HA mgog

1.6 4] P, V m. 2; om. Theon (BFp, V m. 1) ovvi-
otater V. 8. 'n& Fp 4. uaoaunloygayov P, & a(plu-
oedév K2 o i) 16 ) Gitov @ in ras. 8. mwapalinloyeay-
pov yeo P. ‘9. AZ] supra 2 litt. eras. sunt inV; 4EZH Bp.

0] 0 ¢. 11, Zenv F. 12. 76] 1@ V corr. m. 2,
ABTA4 V. 18. adray] om. FV, 14, A@I‘ @; oc inter
duas ras. F. nal éxfindeioe — 16: 1o O] P; om. Theon
(BFVp). _18. Post X H add. Theon: Gpowdy ot vo ABT'A
=% XH (BFVp). 21. nol db¢ dew — p. 168 1: meog ow
AE] om. Bp.  HA] "AHF.
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alii figurae datae 4 aequalis eadem constructa est
figura KH®; quod oportebat fieri.

XXVIL

Si a parallelogrammo aufertur parallelogrammum
toti simile et similiter positum et communem angu-
lum habens, circum eandem diametrum positum est
ac totum.

Nam a parallelogrammo 4 BI'4 auferatur paralle-
logrammum 4Z simile parallelogrammo ABI'4 et
similiter positum et communem habens angulum 4.4 B.
dico, ABI'4 et AZ circum eandem diametraum po-
sita esse. :

ne sint enim, sed, si

4 24 4 fieri potest, diametrus sit

- ABOTY) et producta HZ

£ Z ad @ educatur?), et per
X, "] ® utrique A4 4, BI paral-
lela ducatur @K [I, 31
B et 30]. iam quoniam
ABI'4 et KH circum eandem diametrum sunt po-
sita, erit 44 : AB = HA : AK.®) sed propter
similitudinem parallelogrammorum ABI'd, EH erit
etiam [def. 1] J4: AB=HA: AE. itaque etiam

1) Debuit ita dicere: mam si 4ZI" diametrus parallelo-
grammi AT non est, sit 4O adparet, adtav lin. 13 ferri
non posse, sed malim cum FV delere quam cum Peyrardo in
avrov corrigere; glossema sponte et in P et in Theoninis
nonnullis ortum esse potest.

2) Uerba nol éxpindeioe cet. lin. 14—15 om. Theon, quia
in figura codd. permutatae sunt litterae E, Z et X, @; cft,
p- 168, 3. ego cum Augusto his uerbis retentis errorem
p. 158, 8 et figuram corrigere malui. Campani figura nostrae
similior est.

3) Nam similia sunt (prop. 24); tum u. def. 1.
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AK, obrog § HA meds v AE. 7 HA dga meog
éxatépay oy AK, AE tov avrov &s Adyov. lon
dga doslv ) AE vy AK 3 éhdvrov i pelfovi: Omep
dovly advvarov. ovx dpa olx éovi mepl Ty adTyy
duepergov 160 ABIA tp AZ' megl vy avryy oo
orl duzuergov v0 ABI'd magaidnioypapuov té AZ
negalinloyeauuq.

‘Eav dga amo megadlnlopedupov megaAinioyeau-
pov apaigedij Suooy te T GA xal ouolog xelpevoy
xowwny poviay Eyov edrd, mepl Ty eveiy didustodv
dote v BAp: Omep &de deifan.

xg'.

Haevtov v@v mepe tyv avryy evdelay wapa-
Berlopévev magadinloygaupov xal éAdsixdy-
tov eldedt wagalinioyodupotg opofotg Te xal
ouolog xetpévors 16 amd tvijg Npioelag dva-
yoagousvem uéyiordv 6T o and tig ﬁymu’ag
mxoaﬁa}.}.oyevov [agadinidygappov] oyocov
ov ©d e’}.}.emuau

Eaﬂo vl § AB xal vevunode dlga xave To
I, xal magefefiiodo mapa vy AB evdelav ©6 A4
nogadinAoypgapuov EAAeimov &lder magudlnioyoduuc
16 4B avayoapévt ano vijg nuicslag vijs A B, vovréor
tijc I'B* iéyo, 6n mevriov teov moga v AB mega-
Bodlopcvor tapalinioyedupny xal éAAamdvror sldso.
[rogaAinioygapuoig] ouolowg te xal Opolos xeyuevorg

1. AK] P; 4AEK, Emras,F AE V., AE] 4B P,
corr. m. rec.; AK V. &ear] om. P. 8. AE] AK PFBp,
Vm 2 AK] AE PBFp, V m. 2. #ldroy F, corr. m. 2.

4. o9x] (alt.) om. BVp. demiv PFB. 5. AZ] Pog; 40
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" HA: AK = HdA : 4AE. ergo HA ad utramque
AK, AE eandem rationem habet. quare 4E = AK
[V, 9] minor maiori; quod fieri non potest. quare
fieri non potest, ut 4BI'd, AZ circum eandem dia-
metrum posita mnon sint. ergo ‘parallelogramma
ABI'4, AZ circum eandem diametrum posita sumt.
Ergo si a parallelogrammo aufertur parallelo-
grammum toti simile et similiter positum et commu-
nem angulum habens, circum eandem diametrum po-
gitum est ac totum; quod erat demonstrandum,

XXVIL

Omnium parallelogrammorum eidem rectae adpli-
catorum et deficientium figuris parallelogrammis simi-
libus et similiter positis ei, quae in dimidia describi-
tur, maximum est parallelogrammum dimidiae ad-
plicatum defectui simile.

Sit recta 4B et in duas partes aequales secetur
in I, et rectae 4B adplicetur parallelogrammuin 4 4
deficiens figura parallelogramma 4B in dimidia rec-
tae 4B, hoc est in I'B, descripta. dico, omnium
parallelogrammorum rectae 4B adplicatorum et figuris

BVp. 6.%ctivP. 10. Fyov yovlev V.  avziv] éupra m. 1 p.

12. 1’ Fp. 17. z& done p. 18. magalopPavipevoy P;
corr, m. rec. uagaunlélqapyov] m. rec. P,  duowov] corr.
ex opor P, 19. o¥ 7] 0¥ 70 @ in ras. élledparc p. 21

niv] v avoy P. Ad4) 4din ras. m, 2 V; 4B g. 23.

4B} 4@ @ (non F). Post hoc uocab. add. Theon: opole z&

xel opolwg dvayeupéve (F; pro opolp Bpe, V m. 2 hab.

Guowov; pro avayoupévt: Bp: aveyeapéy, %ELUEY 8OQ. ras.;

-zs in F punctis del.).  dveygagévr] P; v Theon (BF Vp).
nueeslag] nueelag dvayoagévit FV.  AB] Ad @ (non F).

tovzéouy P.  2b. eid¢01] @ (aliud nerbum habuit ¥); sldsaw P.
26. mapadlnloyeduporg] om. P
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6 AB uéporov dov 0 AA. nagaPefricdo poug
mege Ty AB e0delav 10 AZ magarlnidyeaupov
éAActmov elder magalinioygduup te ZB opolp TE
xal opolwg xepéve vH AB* Adyw, St usitéy fov vo

5 A4 100 AZ.

’Ensl yap Buoidy dove v6o AB magalinidyeaupov
¢ ZB magaidnloygdpum, megl Ty adriv &ol dud-
uergov. iydw avrdy Owlpergog 7 AB, xel xera-
yeyoapdm 10 oyfjuc.

10 ’Emel odv leov dotl ©0 I'Z 1 ZE, xowdv 0%
6 ZB, 8iov dga 0 I'O 6ip e KE éorwv loov,
aide ©6 I'O v I'H éonww lgov, émel xal 5§ AL tij
I'B. xol vo HI é&pa v EK Zevwwv loov. xowvdv
ngooxsiodw t©0 I'Z* Biov dga 70 AZ v AMN

15 yrouov{ dovw loov: &ors 16 AB mageilnioygau-
pov, tovréert 10 Ad, tov AZ maguiinioygduuov wel-
Eov doriv,

Hdviav Gpa tdv maga tyy avTyy svdsiav wege-
Beriopévay magaiinloyoduuwy xal Alaxdvioy eldso.

20 wagaliniopeduuolg opolotg e xal Opolog xspfvolg
TG Amo Tijg Nuoeles dvaygapoudve uéyierov ot To
anl g nueslag wagaPindév: omeg Ede dsifou.

1. 6] o F. mogafsliodw p. 2. AB] B e corr. m.
1p 3. mwoqulinloyeduw p. 7. meel doe v Bp. 10.
loov] supra m. 1 V. ZE] corr. ex ZO m. rec. P.  84] P;
nweooxelcdo Theon (BFVp). 11, I'®] e corr. P m, ree.
KE] corr, ex K& m.rec. P. 12. I'®] corr. ex 'E P m. rec. -

13. I'B] PF; Zouv lon supra add. V; I'B ion dotiv Bp.
EK] e corr. P m. rec. 14. oloy] seq. ras. 2—3 litt. F. 16,
AZ}inter Aet Z ras. 11litt. F. = 17. dome B. 18, adriy]
om. p. 19. mogadlnloyedppmy — 22: Seikae] xol ra £E7js P.

22. 8zifer] seq. in omnibus codd. demonstratio alia, quam
in appendicem reiecimus; u. p. 161 not. 2.
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similibus et similiter positis figu-
rae 4 B deficientium maximum esse
A4d. adplicetur enim rectae 4B
parallelogrammum A4Z deficiens
figura parallelogramma Z B simili
et similiter posita figurae 4B. dico, esse 44> 4Z,

nam quoniam 4B~ ZB, circum eandem diame-
trum sunt posita [prop. XXVI]. ducatur eorum dia-
metrus 4B, et describatur figura.’) iam quoniam
I'Z = ZE [],43] et commune est ZB, erit '@ = K E.
sed I'® = I'H, quoniam A4I'= I'B [prop. I]. quare
etiam HI'= EK. commune adiiciatur I'Z. itaque
AZ = AMN. quare 4B > AZ, h. e.. A4 > AZ.

Ergo omnium parallelogrammorum eidem rectae
adplicatorum et deficientium figuris parallelogrammis
similibus et similiter positis ei, quae in dimidia
describitur, maximum est, quod dimidiae adplicatur;
quod erat demonstrandum.?)

1) H. e. producantur HZ ad © et KZ usque ad JE;
cfr. II, 7, 8.

2) Itaque is solus casus tractatur, ubi 4K > AT, nec
opus est alterum, ubi 4K < A4I', propria demonstratione
ostendere nec hoc moris est Euclidis. sane in codd. omnibus
additur demonstratio huius quoque casus. sed apertissime
interpolata. est; nam primum ante lin. 18 sq., non post eas
inserenda erat, deinde iam ab initio in Fra.epa.ratione duo
casus respiciendi erant nec hoc unquam neglexit Euclides, ubi
plures casus habet; ita etiam in altero casu eaedem litterae,
quae in priore, usurpatae essent, quod iure postulat Simsonus
p. 380. Campanus VI, 26 utrumque casaum demonstrat.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IIL 11
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xn’.

Hage tyv dodeidav evdeiav th dodévwi
evdvypdppue Idov mapuiinidygappov mage-
Badsiv éAdeimor clds mugaddnloyodppe dpote
6 dodévri del 0t 10 rddpuevoy vdVvypaupoY
[$ 0t i6ov magafeisiv] uy peifov elvar Tov
and Tig Nuidslag dvayoagouivov opolov 76
éAAelppare [rod ve dmd vijg Nuieslag xal o el
Oporov éidelmerv].

"Eotw 1 utv dodeloe svdeia 9 AB, 1o 0% dodiv
s08Upoaupov, ¢ 0si loov mage ty AB magefaldciv,
10 F uy psttov [ov] 100 dmd vijg nucelog vijg AB
avaygagousvov duolov 16 éAdelppars, ¢ O} Ol Spoov

i

4 ¥ T B K 7%

Adelmeww; 1o A° O&l Oy mage Tty dodeloay evdeiav
iy AB 6 dodévr evdvyedupe e I' idov mepal-
AnAoygappoy magafaleiv élAsimov elder magaAdnio-
yoauue opolp byt T A.

Teruijode 7% AB Oy xove ©0 E onuelov, xol
avaysyppagpdm dnd tijs EB 16 4 Gpowov xal opolwg

1. '] om. F; 18’ p. 2. ev9eier] mg. m. 1 P
nogopallay V. 5. tp] dvre s V. 0é] &4 PBFVp,

“w
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XXVIIL

Datae rectae datae figurae rectilineae aequale
parallelogrammum adplicare deficiens figura parallelo-
gramma datae simili. oportet autem, figuram rec-
tilineam datam?) maiorem non esse figura in dimidia
recta descripta defectui simili.?) :

Sit data recta 4B, et data figura rectilinea, cui .
aequalem figuram rectae 4B adplicare oportet, I" non
maior figura in dimidia 4B descripta simili defectui,
ea autem, cui similem figuram deficere oportet, sit .
oportet igitur datae rectae 4B datae figurae recti-
lineae I" aequale parallelogrammum adplicare deficiens
figura parallelogramma simili figurae 4.

secetur enim 4B in duas partes aequales in
puncto E, et in EB describatur figurae 4 similis et

¢

1) Uerba a Theone lin. 6 interpolata ideo parum necessaria
sunt, quod 76 didduevoy e¥Fvyeaupor ad te Jodévre (sc. &lder)
lin. b referri non possunt, sed necessario a quouis lectore ad
1§ dobévrs evdvyedppo lin, 2 trahuntar. .

2) Hunc diogropoy statim praebet prop. 27. — Campa-
num VI, 27: ,quod secundum eiusdem suum esse paralielo-
grammo super dimidiam datae lineae collocato minime maius
existat* non intellego, uidetur tamen potius cum P consentire.

corr. Augustus, 6. & del ooy mogePaleiv] add. Theon
(BFVp); m. rec. P. =magefaiiery FV. 1. dvayoagopévov] P;
wagefailopévov Theon (BFVp).  opolov] P; duolwy Svraw
Theon (BFVp), P m. rec. 6 8Mdslppar] P; tév dlheip-
wpcroy Theon (BFVp), P m. rec. 8. zod 78 — 9: éllelnsw}
add. Theon (BFVyp); m. rec. P. 12. 7] om. P. To?

16 Q. rijs AB] P; om. Theon (BF Vp). 13. dvayoago-
uévov] P; mogapoailopévov Theon (BFVp).  duolov v élielu-
pare] P; opolwy Svtov vy éileiupdroy Theon (BFVp). 18
t6 E] euan. F.

1%
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neluevov t0 EBZH, xal cvumeminpwode zo AH
mwapadinAopgapuov.

Ei pdv ovw leov éorl 16 AH 16 I, yeyovdg dv
ey 10 émray®év: mapaféBinrac yop mapx Ty do-
Beloay svdelav vy AB 1 dobévre eOBvyoduum Té
I loov moagaiinidpgaupor ©o AH ZElAsiwov &lds
nagadinloyodupw té HB ogole Gve ©g 4. &
0t of, upeitéy forw vd OFE vov I leov 0t 1o OF
v¢o HB' petfov doa xal v0 HB vod I ¢ 8% pettdv
dove 10 HB o I, tavey ) vmegoys idov, v 0%
A Guowov xel Ouolwg xeluevov 0 alrd GUVECTUT®
70 KAMN. dide 6o 4 ve HB [éoriv] Suorov’ xal
0 KM #ga v HB éomv Guowov. &6t ovv Oud-
Aoyog 7 uiv KA =i HE, % 8¢ AM v HZ. =xal
énel loov derl 16 HB voig I, KM, peifov doa éori
20 HB 100 KM peltov dga dovi xal 7 piv HE
viig KA, 1 08 HZ vijg AM. =xeioBo ofj v KA
lon 7 HE, vij 6t AM ion y HO, xal evumexiy-
ewodw 10 EHOII nmapailnloypoppov: icov &eo xel
opocdy éore [vd0 HII] v KM [aAre o KM ©o HB
Cpoidy dorw]. xal 7o HII doo v HB duoudy deruv:
negl Ty evrny &pa Owtpergov éove v HII v HB,
dotw oty diudustgog 7 HIIB, xal xatayeypdepdn
TO oyfuc.

1. EBZH)] BEZH F? 2. Post magadinloygoppoy add.
Theon: ©6 85 AH dror loov Zotl 6 I' 7 peifoy avrod i
zov drogiopdy (BVp, F mg. m. 1; pro drogioudy habent FV
bewopdv; in V corr. m. 2). 3. %0z/y P; in F cum 70 AH
euan. 8. AH] euan. F. 8. 34] & F. fota] PF;
fotar Bp; dore V. O 76] 3t 103 B.” 9. 73] 76 B. "HB
Hsupram 1V, Q7] 6% uel dei B; el p. 12. éaﬂv}

om. P. 18, KM] inter X et M unpa litt. (¢?) euan. F. 14,
KA] AK Bp. 16. HB] e corr. m. 1 p. 17. K4] 4K Bp.
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similiter posita EBZH [prop. XVIII], et expleatur
parallelogrammum A H. iam si 4H == I, effectum
erit propositum. nam datae rectae 4B datae figurae
rectilineae I'" aequale parallelogrammum adplicatum
est 4H deficiens figura parallelogramma HB simili
figurae 4. sin minus, sit @E > I''Y) sed @E = HB.
itaque HB > I. iam excessui, quo maius est HB
figura T, aequale et parallelogrammo . simile et simi-
liter positum idem construatur K AMN ([prop. XXV].
sed 4 ~ HB. quare etiam KM~ HB [prop. XXI].
iam correspondeant inter se K4, HE et AM, HZ.
et quoniam HB == I"' - KM, erit HB > KM. quare
etiam HE > KA, HZ > AM?) ponatur HE = K A
et HO = A M, et expleatur parallelogrammum 5 HOII.
itaque aequale et simile®) est parallelogrammo K M.
quare etiam HIT ~ HB [prop. XXI, efr. lin. 13]
itaque HII, HB circum eandem diametrum posita
sunt [prop. XXVI]. sit eorum diametrus HIIB, et
describatur figura [p. 161 not. 1].

1) Ex hypothesi; quare debuit esse #orar lin, 8, sed forom
ferri posse negare non ausim.

2) Nam per prop. 20 erit HB : KM = HE®: KA*= HZ?
: AM?. jam cum HB > KM, erit HE® > K A% HZ?> AM?,
h. e. HE> K4, HZS AM.

8) Quia HB ~ KM, erit /| OHSE = KAM. itaque HII,
KM aequiangula sunt. quare et similia sunt (def. 1) et aequa-
lia (prop. 14). cfr. p. 144, 11.

o5 piv KA) Bp; ©jj KA pév PF; pdv v KA V. 18, HO]
corr. ex H® m. rec. P; O e corr. m. 2 V; HO® F? 20. 70
HI) om. P. 6] e corr. P.  e&ie ©6 KM w6 HB Guoidw
écrw}} to HII. dild ©6 KM ©6 ,HB 3podv &ov: supra m.
rec, KM] K in ras. m, 2 V. 21. dors BVp. Zome
BFYV, comp. p.
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énsl ovw loov dorl vo BH votg I', KM, v t0
HII ©¢ KM dorw loov, Aoumwds &oa 6 TXD pve-
pov Aomd té I loog éorlv. xal Emel loov dorl ©o
OP ¢ EZ, xowov moooxelodw to IIB- 8lov oo
5 70 OB 0ip té SB loov éotlv. dAde ©6 EB 16 TE
dotiv loov, émel xol mwisvga 7 AE mieved v} EB
dovw lon' xal ©0 TE doo vo OB éonv l6ov. xowwdv
wgooxelodw to EX' Olov dga 10 TX Sip 16 OXT
yvduovl ety loov. @il 6 DPXT pvdpov vo I
10 80elydn loog” xel v6o TZ dga vg I’ dotw loov.
Hege: Ty dodsicay doa eVdeiav vy AB 16
dodévrs evBvpgdppe te I' l6ov mepadinidpecuuov
mapaféfinrar to X T éddsimov eldst magardniopodupcm
v¢ IIB opolp Svve 16 A [émeadimep vo IIB vy HII
156 Suowdy deTiv]" Omep &0er mouijoar.

%

Hage zny dobeicav eddeiav vo dodévre
svdvyodupo lcov magelinidyoapgov =mapa-
Badety Omepfadiov elder magalinioyodpuow

20 dpoleo To dodévre

"Eotw 7 ulv dodeiga evdsiw ) AB, o 0 dodiv
e0FVppappov, o Ol loov maga v AB magafalsiv,
0 I, ¢ 0t d&i Bpowov vmegfdAiery, 1o A det Oy
noge iy AB evdctav 1é I evdvyoduue ldov magai-

25 AnAdyoaupov wepafalsiy vnsofailov eider maguiinio-
yodupn ouolp Td 4.

1, BH] in ras. m. 2 V; HB p. 2. loov dotly p. Aot~
mdv P, corr. m. rec. TX®] T®X P V., 3. donuv loog F.
dotiv] d6x{ V, comp. p.  #ot(] doziy P. 5. OB] euan. F.

6. Toov 4otiv B. Ante éxe/ add. p: éni. 7. OB] O in
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iam quoniam BH = I"-+ KM, quorum HIT = KM,
erit etiam TX® = I'. et quoniam OP = 5X [, 43],
commune adiiciatur IZB. itaque OB = EB. sed
5B = TE, quoniam 4E = EB [prop. I]. quare
etiam TE = OB. commune adiiciatur FX. itaque
TX=®XT. sed demonstratum est, esse DXT =T
quare etiam TX =TI,

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae
I aequale parallelogrammum adplicatum est ZT de-
ficiens figura parallelogramma IIB, quae figurae 4
similis est!); quod oportebat fieri,

XXIX.

Datae rectae datae figurae rectilineae aequale
parallelogrammum adplicare excedens figura parallelo-
gramma simili datae.

Sit data recta 4B, data autem figura rectilinea,
cui aequalem figuram rectae 4B adplicare oportet,
sit I, ea autem, cui similem figuram excedere oportet,
git 4. oportet igitur rectae 4B figurae rectilineae
I" aequale parallelogrammum adplicare excedens figura
parallelogramma simili figurae 4.

1) Nam ITB ~ HB (prop. 24) ~ d. uerba ézeidrjmee — do-
7w, ubi sine causa de HII mentio iniicitur, spuria sunt. alia
- res est p. 170, 7.

ras. m, 2 V. 8 TXZ] TBcorr.ex TI'm.1p. 9. aiie Bp.

10. TX] 4IT P. 11. &ga] om. F. 13, Supra ZT ras.
est in V. 14, =] (tert.) postea insert. m. 1 F. 16, »9’
1y" p et F, corr. m. rec.  18. magadiniiyoopuov] magalinio-
sustulit resarcinatio in F.  22. 8¢f] 84 F'p.  23. dmeofaisiv F.
ds 87 ] sustulit lac. pergameni F. = 24. moget — s0dvygdupe]
mg. m. 1 F. foov] in ras. F. .
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Terurodew v AB 8lye xata vo E, xel dveys-
yodgdw dand tijgc EB te A Suoov xal opolwg xel-
pevov magalinddygapuov 16 BZ, xal cvvaugporégorg
u¥v toig BZ, I' icov, v 8% 4 Ouotov xal Opolog
xelusvoy To avTd 6Gwvveetdtw t0 HO. Oudioyos 0%
dotw 7 uiv KO v ZA, v 08 KH ©fj ZE. =xal
émel upeifov fore vo HO vov ZB, pelfov coa éotl
wol 1 udv KO tijg Z A, 7y 8¢ KH vijg ZE. éxfefir)-
68acey of ZA, ZE, xal tf ptv KO loy &te 7
ZAM, zjj 0t KH itonq vy ZEN, xal ovpmeninoacdeo
0 MN* ©6 MN &g v HO lsov vé domt xal Guotov.
adde v6o HO ©p EA éotwv Suovov' xal 16 MN dow
t6 E.A Suoidy éovwv megl vy avryy dpa didueTody
éote ©0 EA 1 MN. 4y avredv didustoog 1 Z5,
xal xavoyeyodepdm 1O gyiuc.

‘Enel loov é6tl vo HO voig EA, I, aiia to HO
té MN licov foriv, xel ©d MN dga voic EA, I
loov dotlv. xowdy dopernedw ©o EA- Aowmds Goa
o X0 pvopov vo I' éonw loog. xal énel lon éoriv
7 AE vjj EB, loov é6tl xal v0 AN v NB, tovréom
16 A0. xowdv mgooxelodw vo EJF Glov dpa o

8. BZ] corr. ex HZ m. 2 V. 4. BZ, I') Zet e
corr. p; HZ, I' V., 4] e corr. F. 5. H®| PF; H®-
opotov dee dorl t0 HO 7 ZB Bp, V mg. m. 2. 6. ZE]
EZ F. 8. X®] @K F. 10. KH] corr. ex XB m. rec. P.

11. ze] om. V. domiv P,  12. 70] (alt.) v F, sed corr.  18.
EA] A4 F. éevww Guotov V.  Zoriv] P, comp. p; dore BFV.

14, don] supra F. odtdv] adréy 4 V. 16, émel o0y FV,
76] (prius) 7@ F.  17. dor/ PBYV, comp. p.  18. feu/ BV,
comp. p. EA] mutat. in &4 m. 1 F.  20. 4E] in ras.
m. 2 V. rovtéouy P; comp. p. 21. 40] Oecorr.m. 1F.
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secetur 4B in duas partes aequales in puncto E,
et in EB figurae A simile et similiter positum con-
struatur parallelogrammum BZ, et BZ 4 I' magni-

f

Ad MK 8

tudini aequale, parallelogrammo 4 autem simile et
similiter positum idem construatur H® [prop. XXV].
correspondeant!) autem KO, ZA4 et KH, ZE. et
quoniam H® > Z B, erit etiam KO >Z A et KH>ZE
[p. 165 not. 2]. producantur Z A4, ZE, et sif
ZAM = K®, ZEN = KH,

et expleatur parallelogrammum MN. itaque MN et
aequale et simile est parallelogrammo H® [p. 165
not. 3]. sed HO® ~ EA. quare etiam MN~ EA
[prop. XXI]. itaque circum eandem diametrum posita
sunt E4, MN [prop. XXVI]. ducatur eorum dia-
metrus ZF, et describatur figura.

iam quoniam H® = EA4 - I"' et HO® = MN, erit
etiam MN = EA -+ I. subtrahatur, quod commune
est, EA. itaque est #¥X @ =T et quoniam 4E=EB,
erit AN = NB= 40 {1, 43]. commune adiiciatur

1) Sc. in @H, E 4 parallelogrammis, quae figurae A simi-
lia sunt; unde etiam inter se similia sunt (prop. 21).
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AfF loov éorl 19 OXF pvdgovi. aiie 6 PXE

yvopey te I' loog dotiv: xal o A5 &oa 6 I iGov
doviv.

Hage iy dodeicay dgo evdeiav tiv AB 16
dodévre evdvpgdpue td I' leov mupaliniipoauuov
nooaféfinrar vd0 AF vmtgfoidov eldst magaddnio-
yodpue 1 IT0 opole vt ©) A, émel xel vep EA
dotww Guotov to OIT" meg &0 moiijGou.

A

Tyv dodeioay eOdeiav memeoaopévny &xgov
xol wésov Adyov rtepeiv.

"Eote 1) dodeloa evdeia wemspaoudvy 3 AB* del
0n iy AB ebdelav dxgov xal uéeov Adyov weusiv.

‘Avayeyodpdo and vijg AB teredywvov vo BI,
xal mogafefiiodeo mage vqv AT v BI isov meg-
addnidyoappov ©0 I'd imegfdliov eider vd AA
ouole v BI.

Terpayavov 0€ éote v6 BI™ revpaywvov dga éotl
xal to Ad. xal émel loov édetl ¢ BI w6 I'4d,
xowwov aeuenede ©0 I'E* Aowdv doe 16 BZ Aoimd
6 Ad dorw loov. Eor 0% alrg xal lGoydviov
tov BZ, A4 #go avumendvdaew of misvgal of
nepl tag loag yoving: Eetww doa og % ZE meds Tty
EA4, obrwg vy AE mpog vy EB. lon 0t n utv ZE
tfj AB, 7 08 EA vfj AE. #otw bpa g 1) BA medg

1. ald’ F. 2. loog] {sov @ (non F). docty] F, comp. i
éot PBYV. 3. dovl B: 4. &oc] supra comp. F. svﬂsuxr
done F. 7. 0] (alt.) zé F, et V, corr. m. 2. 9. 16"] p,
sed corr. m. rec. 11, nysw] supra scr. » m. 1 F. .
yag amé FV. Post 4B ras. magna F. 15. AI'] corr. ex
ABm 1 F. 20, BZ]corr. ex BI'm. 1 p. 2L 7] 26 ¢
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EE. itaque 45 = ®X®. sed OX¥ =T quare
etiam A5 =T,

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae I'
aequale adplicatum est parallelogrammum 45 exce-
dens figura parallelogramma ITO, quae similis est
figurae 4, quia"OII ~ E A [prop. XXIV]; quod opor-
tebat fieri.

XXX.

Datam rectam terminatam secundum rationem
extremam ac mediam secare.

r z @ Sit data recta terminata 4B. opor-
tet igitur rectam 4B secundum extre-
mam ac¢ mediam rationem secare.

describatur enim in 4B quadratum
A B BI, et rectae AI" adplicetur paralle-
logrammum I'4 quadrato BI' aequale
4 et excedens figura 4.4 simili figurae
BI' [prop. XXIX]. quadratum autem est BI'; itaque
etiam 44 quadratum est. et quoniam BI' = I'4,
subtrahatur, quod commune est, I'E. quare BZ =4 4.
uerum etiam aequiangulum ei est.!) quare in paral-
lelogrammis BZ, 4.4 latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV].
itaque ZE: E4 = AE : EB. sed ZE = AB?) et

1) Nam utrumque rectangulum est.
2) Nam ZE == AT (I, 34) et 4T = 4B.

(non F), loov Zoziw F. 23. mjv] om. BFp. 24. 4E)
4B ¢ 7i»] om. BFp. ZE zjj AT, tovréer. tfj AB
Theon (BFVp). 25. 4E] 4B ¢.
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v AE, otrwg 1 AE meog tqv EB. psiltov 8% 1
AB g AE" uslfav &po xnel 9§ AE tijg EB.

‘H épa AB &0dcla dngov xal upéov Adyov vé-
runroe xave vo E, xol vo peifov avrig tuiud dote
©0 AE* Gmep #0er moifjoat.

Ae'.

Ev tois 6p9doymvioig Toity@voLg T6 amo T4g
v ¥y yoviav tmorsLvovong wisvodg eldog
i6ov detl Toig dmd Tdv Tyv Sedqv yoviev me-
gLEgoVOBY TAsvody eldece Tolg dpolotg ve xnal
buolwg avaygagpouévorg.

"Eovw tolyavov épdoymviov 1o ABI dgdnv &ov
v vnd BAT poviev' Aiépm, Gt ©0 amd vijg BI'
eldog lgov éotl woly damd tv BA, AT &ldsor 7ol
ouolowg e xal Spolmg dvayompoudvors.

"Hy8w xddevog n Ad.

‘Emel ovv év Spdoywvin touydve t6 ABIT dmd
vijg ®eog T A Op¥ifjs yovleg éml Ty BI' Bdow
ndderog qurew n Ad, v ABA, AAT mdg ©f) xa-
9ér tolywve Buoid éote T e GAp 6 ABI xal
dAdjAotg. xal émel Jpotov fort 0 ABI tp ABA,

(A

forwv doa dg 1) I'B meds vy BA, obtwg % AB

" meog Ty BA. nal émel voels evdslar avaloydy el

25

3 £ (4 7 \ A or A
6w, ¥oTiv g 7 WowTy WEOS TRV TEltyY, 0UTwg TO
amo vijg mpdTng &ldog mEdg TO 4md vijg devrdpas wl
Suotov xal Opolwg dvaypagdusvov. og &ea 7 I'B

XXXI. Proclus p. 426, 14.
4. wora] xe p.  nel ©6] xel p. domy P, comp. p. 5

t6] 7 P. Sequitur alia demonstratio, u. app. 6. da’] non
liquet in F; om. p. 10. &idsey PB. tz¢] om. BFVp.
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Ed = AE. itaque B4 : AE = AE : EB. sed
AB > AE. quare etiam [V, 14] 4E > EB.

Ergo recta 4B secundum extremam ac mediam
rationem secta est in E [def. 3], et maior eius pars
est 4E; quod oportebat fieri.

XXXI.

In triangulis rectangulis figura descripta in latere
sub recto angulo subtendenti aequalis est figuris in
lateribus rectum angulum comprehendentibus similibus
et similiter descriptis. '

Sit triangulus rectangulus 4BI' angulum BAT
rectum habens. dico, figuram in BI' descriptam
aequalem esse figuris in B 4, AI" similibus et simi-
liter descriptis.

ducatur perpendicularis 44. iam quoniam in

triangulo rectangulo 4BI" ab
angulo recto ad 4 posito ad
basim BI perpendicularis ducta
est A4, trianguli 4ABA, AAT
B a T ad perpendicularem positi et
toti 4BI" et inter se similes
sunt [prop. VIII]. et quoniam
ABI' ~ ABd, erit [def. 1] I'B: B4 — AB:Bd.
et quoniam tres rectae proportionales sunt, erit ut
prima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad
figuram in secunda similem et similiter descriptam

13. vm6 76 p. 14, eldzay P.  15. opolws] bpofog V.
18, 7] 7é FV, sed corr. m. 2. 19. 44I'] corr. ex A4B m.
rec. P.” &oa mods V.  20. douw P. 25. 76] (alt.) om. F;
inser. m. 2, sed euan.
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mgos v B, otrwg vo amd tig I'B. eldog medg
70 amd vijg BA 10 Spowov xal Opolws dveygagpius-
vov. 0wk ta avre On xal og % BI meog tny I'4,
ottwg 10 amd vijg BI &ldog medg ©d dmd g I'A.
@ore xel obg 1 BI' medg vag BA, AT, olreg 16 dmd
vijc BI" &ldog meds ta amd teov BA, AT ta Guoie
xel Opolws dvaypagpousva. ley 6t § BI teis BA,
AT loov dgo xel ©o amd vijg BI &ldog toig damd
tdv BA, AT &lde6r toig opoloig t6 xal duolws ava-
PORPOUEVOLS.

'Ev doe toig dedoywvioig toipmdvoig TO Amd Tijg
my 0¥y yoviey Umotswovens mAsvgds sldog ldov
dovl volg dmo tav Tav dedny poviev mEgieyovEDY
mAevody eldect tolg dpolotg te xal dpolmg avaygapo-
uévorg Omep #der deibar.

g’

‘Exv 000 tolyove 6vvredy xata ploav yo-
viev tag 0vo wisvoag rtals dvel wAsvgals dvd-
Aoyov éyovra dote Tag dpoidyovs VTV wAEV-
pas xal wapaldiiovg slvar, al Aowal vdv ToL-
yoveor misvoal én’ 0P eiag Edovra.

"Eore 0vo tolyave ve ABI, A4T'E vag dvo mhev-
oog tag BA, AT vais dvel mlevgalg tais AT, AE
dvadoyov Eyovie, og uiv iy AB mpds iy AT,
otrwg v AI' mog vy AE, magdiinlov 0 tiw

2. avayoagiuevov] -yo- in ras. @. 4, T6 and rijg A — 6:
£ldog meos] om. p. 5. Bd, AT'] 4B, AT o. 6. Tov]
tis @. 9. B4] 4 e corr. m. 2V, gidecry P. avoygago-
pévog (sic) P. 11. #» &pa] in ras. post ras. 3 litt. m. 1 B.

toryovorg] om. p. 13. Zoti] tais 9. 14, &l'dsowv P.
Sequitur alia demonstratio, u. app. 16. in° Fp, 17. ovy-
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[prop. XIX coroll]. quare ut I'B: Bd, ita figura
in I'B descripta ad figuram in B4 similem et simi-
liter descriptam. eadem de causa erit etiam ut BI': I',
ita figura in BI descripta ad figuram in I'4 descrip-
tam.!) quare etiam ut BI': B4 4 AT, ita figura in
BI" deseripta ad figuras in B4 et AI similes et
similiter descriptas.!) sed BI'= B4 4- A4I. itaque
etiam figura in BI" descripta aequalis est figuris in
B4, AT similibus et similiter descriptis.®)

Ergo in triangulis rectangulis figura descripta in
latere sub recto angulo subtendenti aequalis est figu-
ris in lateribus rectum angulum comprehendentibus
similibus et similiter descriptis; quod oportebat fieri.

XXXII.

Si duo trianguli duo latera duobus lateribus propor-
tionalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita ut
correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua
latera triangulorum in eadem recta erunt posita.

Sint duo trianguli 4BI', A4TE duo latera B4, AT
duobus lateribus 4TI, JE proportionalia habentes,
ita ut sit 4B: A= AI': AE, et 4B parallelum

1) Nam 4BI'~ AAT. itaque BI': I'd == I'4: I'4.
2) Sint figurae in BT, AT, 4B descriptae a, b, c. demon-
gtravimus BI': B4 =a:¢, BI': T'd=a:b. itaque
Blr:a=Id:b=Bd:¢. 'd:Bd="b:ec
I'd 4+B4d:Bd=b+4c:ec
I'd4+Bd:b+c¢=Bd:¢c=BI':a. BI':Td+ Bd=a:b+c.
3) Nam BI':a=TI4d+ Bd:b+c¢=BI':b+4c¢c quare
a=>b+c([V, 9] .

tsﬂﬁ,] meoarsdy V, corr. m. 2. 20. zov toiymvoy V. 23,
4r|ra v. A4E] TE P. 24. AB] BA FV, AT] 4
ecorr.m. 2 V. 256 ovto P. 4I']ecorr.m 2 V.

’
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ptv AB tf) AT, v 0t AL v AE° Aéyw, 6u i’
evdelag éotiv 9 BI' vfj T'E.
‘Ensl yap megpaddniog éotiv §) AB tij AT, xal
ebs avreg dumémronsy evdela § AT, of dvaddaf po-
5 viaw af Um0 BAT, AT loaw dAdijiasg slotv. i Ta
avre On xel 3 vmd T'AE tvfj omé ATA len éotiv.
dore xal 3 vwd BAT tfj oo I'AE éovwv loy. xal
émel 0vo tolywvd dev. ta ABIy, ATE ulav yeviev
v meds T A me yovie tf) meds Td A lony Eypov-
10 ree, mepl 0% tag loag yawieg vas mAsveag dvalopov,
o v BA moog iy AT, otreg tyv I'd mgog v
A4E, (eoyaviov dga éotl 160 ABI zolyovov 1 ATE
touyove” lon &poe § Om6 ABI yovie tfj On6 ATE.
&0elydn 0% xal 5 Uwd AI'A 7§ vmé BAIL loy: 8Ay
15 oo § vmwd AT'E dvel teis vmo ABI, BAI iy
éotlv. xows moooxeloB®w B vmo AI'B: of dpa Tmd
ATE, AT'B raig vnd BAI, ATB, I'BA i6es &laiv.
@Al af 9m6 BAL, ABI, ATB dvelv dgdaiy lom
elotv: xal «f vmo AT'E, AT'B é&pa dvely d9Bais ioar
20 elolv. moog O mw evdely v AL ol TG mEog
atrf] onuele ¢ I' 8V eddelow of BIy, I'E uy énmi
Te ovTd . péen xelpever vag dpskijs yoviag Tag VWO
AT'E, ATB dvely dpdaiy ioag mowotewy: én’ eddelug
dgo fotly 9 BI' i I'E.
25 Eav &ga 0vo tolyove euvredi xerd uley yoviey

3. AI'] AT ¢ (non F). 4. of] mutat. in uel m. rec. F,
%ol p. 5, BAT') "4BI" F. &lot Vp. 6. AI'd] “A'T4F.
dovw ton V. 10. 0] comp. supra m. 1 F. 11, B4] 4BP.

AT] in ras. m. rec, V, I'4 F. 12, 4otiv P. 4TE] P;
A4'TE F; TAE Bp et in ras. m. 2 V. 18. A4TE yovia V.
14, BAI'] I'4 supra scr. B m. 1 F. 16. fon dorlv] P,

V. 1, comp, p; lon é6v/ BF; ioon sloty Vm. 2.  17. BAT']
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lateri 4I', A" autem lateri 4E
parallelum. dico, BI'et I'Ein eadem
A recta esse.
nam quoniam 4B rectae AT
parallela est, et in eas incidit recta
F 4r, alterni anguli BAT, AT'4
aequales sunt [I, 29]. eadem de causa etiam
LTA4E = AI'4. quare etiam [ BAI = I'1E.
et quoniam duo trianguli sunt 4BI, 4TI'E unum
angulum, qui ad 4 positus est, uni angulo, qui ad 4
positus est, aequalem habentes et latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia,
BA:AI'=T4: 4E, erit A ABI’
triangulo 4I'E aequiangulus [prop. VI]. -quare
L ABI' = ATE.
sed demonstratum est, esse etiam [ AT'd = BAT.
quare erit | AT'E = ABI' 4+ BAI. communis
adiiciatur ./ 4I'B. itaque
ATE 4+ ATB = BAI' + AT'B 4 I'BA.
uerum BAI' 4 ABI"' 4 AI'B duobus rectis aequales
sunt. quare etiam 4I'E -+ 4 I'B duobus rectis aequa-
les sunt. itaque ad rectam AI' et punctum eius I’
duae rectae BI, I'E non ad eandem partem positae
angulos deinceps positos AI'E, AI'B duobus rectis
aequales efficiunt; itaque BI" et I'E in eadem recta
sunt [1, 14].
Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus

B T

P; BA'T F; TABBVp. AI'B] ABI' P. I'BA] supra
scr. F; ATB P. 18. ail’ af — 19: slm’{; om. P, ABI’
AT'BYV. AT'B] I'BA V. 19. &ls/ BVp.  20. elo/ BV,

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 12
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rag 0vo wAsvgag tais Oval mAsvgais dvdioyov Epovre

@oTe Tag Op0Adyovs avrav mAsveas xel magaiifiovs

slvaw, of Aoumal tov Touydvev mievgal én evdelng

Egovrou’ Omep é0e dsitau.
iy,

’Ev toig i6otg xvxioig af yovier tov ai-
rov #yovel Adyov taic meoipegelorg, 9’ v
Befrinaciv, €dv te meodg voig névrgors €dv Te
nedg tals megLpeoelalg Bou Befyxviae.

"Ecrwcav leéot xvxior of ABI, A4EZ, xal mog
ptv roig »évrgois avrdy toig H, O povie Esrmeav
of om0 BHI, EOZ, mpds 0% tais megupsoelong ai
Vw0 BAT, EAZ" iéya, ot éorlv og ) BI' megipépeia
mog v EZ mequpépeiav, otrwg # ve Umd BHI
yovie mog v vmd E@Z xal 3 vmé BAI mgog
v vnd EAZ.

Kelodwoav pag tf; utv BI meoupepeia ioor xata
10 éEfjg docudnmorovy af I'K, KA, v5j 0% EZ mzot-
pegele (6o deadnmorovy af ZM, MN, xal énetevy-
Bweay of HK, HA4, ®©M, ®N.

"Enel odw lea elelv of BT, I'K, KA meoupépeion

XXXIII Cfr. Zenodorus ap. Theon. in Ptolem. p. 11 Bas.

3. mieveal] om. p. 5. 28" p et F, corr. m. rec. 1.
107011 é’zovm . tag meeupseslag, COTT. m 2V, 8. av
7& 7pog Tois xfvrgoig] mg. m. rec. P. 9. dowv PB. ﬁsﬂn—
xviae] post hoe uocabnlum add. Theon: fru 0t xal of ropsis
&ze (ofrs F) moos tois néwrooug ouvLeTCUEVOL (ovvecrapsvor F)
(BFVp), Pm. rec. 12, BHI'] litt. HI in ras. F. E@Zg
in ras, m. 1 B, 16. Post EJZ add. Theon: »al & (dome
comp. p). o HBET (in ras. m. 2 V, HBZI' P et ,8eq. ras, F)
Topevs meog tov OEIZ (in ras. m. 2 V) rouéx (BFVp);
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aequalia habentes in uno anguio coniunguntur, ita
ut correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua
latera triangulorum in eadem recta erunt posita; quod
erat demonstrandum.

XXXITIL

In circulis aequalibus anguli eandem habent ra-
tionem quam arcus, in quibus consistunt, sine ad
centra siue ad ambitus positi sunt.?)

Sint aequales circuli 4BI, 4EZ, et ad centra
eorum H, @ positi sint anguli BHT, E®Z, ad ambitus

autem BAI, EAZ. dico, esse
arc. BI'; arc. EZ = | BHI' : EOZ = BAI': EAZ.
ponantur enim deinceps arcui BI' aequales quot-
libet arcus I'K, K A4, arcui antem EZ quotlibet aequa-
les ZM, MN, et ducantur HK, HA4, @M, 6 N.
iam quoniam arcus BI' = I'K = K 4, erit etiam

1) De interpolationibus Theonis lin. 9 et lin. 16 cfr. p. 183
not. 1; om. Campanus VI, 32,

m. rec. P, " 21. loar] naf P, corr. m, rec. elotv] om. p.
T'K]"K'TF.
12*
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dAiMjdag, loew elol ‘xel «f Um0 BHI, THK, KHA
povie, diifdag® Scumieciov doo dotiv 1 BA megu-
@éosie tijg BT, rosavreniaciov éotl xal 1) Vo BH A
yovie g Omo BHI. diwa ta avta 07 xal ooamie-
olov dotly 7 NE meoipépere tijs EZ, rodavtaniadiov
dorl xal 3 vwo NOE ypavie vijg vno EOZ. & &oa
loy Zotlv 7 BA mequpépeara vfj EN megupegele, lon
dotl xel yovie 7 vwd BHA ) vmé EON, xal &
peltov éotlv 3 BA megupépeia tijg EN meoupegelag,
peltov Zorl xal % vmé BHA yavie tig vmd EGN,
nal & éAdoowv, éAdcewv. vedoagwy 07 Sviav ueys-
ddv, 0vo udv megupepawy tov BI EZ, d¥o 0% yo-
vidy tov vmé BHI, EO@Z, sliymror vijg piv BT
neoupegelag xal vijs vwd BHI yovieg (6dnig modia-
nlodlov 1 vé BA meoupépsta xel v vmo BHA ypo-
vie, g 02 EZ meoupspclog xal tijg vmwo EOZ po-
vieg 7] 16 EN megupépeia xal 5 vmd EON ypovie.
xel 00einvon, 8ve ef Vmepéyer 7 B.A megiplose Tig
EN megupepelag, Omegéyer xel 3 vml BHA yovie

20 77js Vw0 EON yoviug, xal &l loy, Loy, xal &l édocwv,

26

éAdaoav. &orwv doa, dg 1 BI megupépera mpdg o
EZ, otrtwg % vmd BHI yowle meds tiy vmo EOZ.
aid’ &g 4 vmd BHI pavie medg Ty vmd EOZ,
ottewg 4 vwd BAI medg v vmd EAZ: duwhasie
yo éxarépn énatépag. xal dg égen BI" mepupégeia mdg
v EZ megupépeiav, ottwg 1 te¢ vwd BHI yowic
7wog Ty vwd EOZ xal § vmo BAL mog tow
vné EAZ.

1. lser didrjdais PV; in P foew del. m. rec. sloy PBF.
2. BA4] 4 eras. F. 8. éo1lv P. 6. ozl F. 6. vmd
EOZ]E@ZBFp. 8 dorivP. &l]inras. P. 10. doriv P.
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L BHI = 'HK = KHA [lI, 27]. itaque quoties
multiplex est B 4 arcus BI, toties multiplex est etiam
L BHA anguli BHI. eadem de causa quoties multi-
plex est NE arcus EZ, toties multiplex est etiam
L NOE anguli EOZ. iam si B4 = EN, erit etiam
L BHA = E@N, et si B4 > EN, erit etiam
L BHA> E®N, et si B4 < EN, erit
) LBHA < E®N.

ergo datis quattuor magnitudinibus, duobus arcubus
BI'y EZ et duobus angulis BHI, E®Z, sumpti sunt
arcus BI' et anguli BHI' aeque multiplices arcus
BA et angulus BHA, arcus autem EZ et anguli
E®Z arcus EN et angulus E@GN. et demonstratum
est, si arcus B4 arcam EN superet, etiam [ BHA
angulum E®N superare, et si aequalis sit, aequalem
esse, et si minor, minorem. itaque [V def. 5] erit
arc. BI':arc. EZ = [ BHI': E®Z. sed

LBHI: E®GZ = [ BAT: E4Z [V, 15];

nam uterque utroque duplo maior est [III, 20]. quare
etiam
arc. BI': arc. EZ = [ BHI': EOZ = BATI' : EJZ.

—

11. drroy dldrrov F.  12. uév) supra F. @&¢] supra F.
18. E®Z] ©@EZ F. 17. yovia] add. m. 2 F. 20. yoviag]
P; om. Theon (BFVp). é&lartoy F.  21. éldoowr] comp. F.
nlom V. 22 BHI') I"add. m. 2 V. 24, dumlecéoy V.

25. yee douv Bp. 27. vne EO®Z] EOZ P. omé] v-
supra m, 1 P.
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'Ev dpa toig iGoig xvVxiog of yaovier tov adrov
#over Adyov tais megupsgelurg, @ ov Peprixeciv,
ddv te mpog Tolg xEvrgols fdv TE mEOG Tals MeQLPE-
oeloaug a6t Befyuvias Omep E0er Osifas.

1. ’Ev] inter & et » ras. 1 litt. V; 2 seq. ras. 2 litt. F.

2. Peprimcce p. 8. ddw vs — 4: Pefnuvien] nod va qg p.

3. #évroog] wvxlais B. tag mequpsgelag V. 4. dav B. In

fine libri Edxieldov orouyeloy S PB, Edulsldov croryeiov
th¢ @éwvog énddosng S’ F.
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Ergo in circulis aequalibus anguli eandem habent
rationem quam arcus, in quibus consistunt, sive ad
centra siue ad ambitus positi sunt; quod erat demon-
strandum.')

1) Sequitur additamentum Theonis in BFVp, de quo ipse
profitetur comm. in Ptolemaeum I p. 201 ed. Halma = p. 50
ed. Bagil; om. Pm. 1 (add. manus recens in mg.) et Cam-
panus; huc pertinent etiam additamenta p. 178, 9 et 16.
demonstratio u. in app.

VAR
23 T /7



g
Ogo..
o'. Movdg édoriv, xa® v Exacrov Tév Svrev
By Aéperar. )
B 'dotdudg 0 16 & povedwv cuvyxsluevov
5 wAndog.
P y'. Mégog éotly agiduds aguduot 6 éAdodav tov
Sefl ( uetfovog, Srav xaraperel Tov pelfove.
o S 8'. Méoy 8¢, 8vav i) naveperef.
1474',7*.?',‘.‘1 ¢. MoAdamAidciog 0% 0 peltwv tov éAdddovog,
psey 10 8tay xavaperoiror vwO TOoU éAd6dovog.
> by §’. "dotiog adgi®udg domv & Olya diavgovucvog.
}"""" ¢, Megieog 0 6 py diawgovuevog Olyer 7 [0)
uovdd diapéonv dotiov ceidpod. %
n'. 'Aoridxnig &dorviog doududs’ forw 6 vmo
15 Goriov aguipol WeTQovuevog xate GoTiov AQLYuUdY.
8. ‘dovidxig 0% mwegLo6dg doTiv 6 Umd doriov
AQUBUOT UETQOVUEVOS XOTE TEQLOGOY dQLdUlY.

hJ

Def. 3—5: Psellus p. 7. 6—7: Martianus Capella VII, 748.
8. Jamblichus in Nicom. p. 27. Philop. in Nicom. ed. Hoche
1864 p. 16. 9. Iamblichus p. 81.

1. 8got] om. PB. numeros om. codd. 2. d6z. PBFp,
7v] 6 BFV. 10. #idrrovoe V. 12, 6] om. P. 14. =
vmaxovordov* povoy P mg m. 1. 16. dony] equipdg dotiv P,
Fotiv doutuds p. wdvtad e meosumaroveréov: povoymg. m.1 P,
tod derlov deleto zod V,

) B S Sitd. 159 Sormn e SN ongan 1im 2
/ J.%&.IQ/#, Al
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Definitiones.

1. Unitas est ea, secundum quam unaquaeque res
una nominatur.

2. Numerus autem est multitudo ex unitatibus
composita.

3. Pars est minor numerus maioris, ubi maiorem
metitur.

4. Partes autem, ubi non metitur.

5. Multiplex autem maior minoris, ubi minor eum
metitur.

6. Par numerus est, qui in duas partes aequales
diuiditur.

7. Impar autem, qui in duas partes aequales non
diuiditur, siue qui unitate differt a pari numero.

8. Pariter par est numerus, quem par numerus
secundum parem numerum metitur.!)

9. Pariter autem impar est, quem par numerus
secondum imparem numerum metitur.?)

1) Def. 8 scriptor nescio quis, qui Philoponi commen-
tarium in Nicomachum retractaunit, apud Hoche Philop. 1865
p- V in quibusdam drriyodgoig ita inuenit expressam:. de-
Tienig doride oty aoududs 6 Vwo derlov deBuov nare detiow
douduoy uovmg peroovuevog, de qua scriptura falsa u. Studien
p- 200.

2) De def .’ interpolata u. Studien p. 198 sq.; om. ed
Basil. et Gregorius.
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[. Hegieeanty agridg €6Tiv 0 VWO WeQLOGOD

doiduot uETeovuEVog xata &oTiov deLiudv).
e, Tlegio6dnig Ot meQi6Gog apududg oty
VRO MEQLEGOD AQLIUOD WETQOVUEVOS HOTE TEQLEGOV
etduow.
f’. Hohtos douPudg oty O pomdd uovy ue-
TQOVUEVOS.

wp’. HpdtoL wedg diAfjlovg apiduol eloww of
povadl uovy WETQOUHEVOL XOWE WUETQ®.

10 0. Zvvderog aoidudg domiv O agdud T
HETQOVUEVOG.

e, Zvvderor 0 moog arinlovg dgiduol sloww
of dQIBUG TIVL HETEOVWEVOL ROLVG UéTQa.

15", "Aidudg dotdudv mwordamiectateiy Adys-
15 rau, Otav, ooow &lolv &v alrg povadeg, TosaUTANLg
ovvted]) 6 moldamwAadiatousvog, xel pévnral Tig.

1t Orav 0t 0Vo dgiBpol moilemiasidoavrss adAiij-
Aovg motwel Tive, O pevduevos €mimedog xedeivau,
micvoal 0 avrod of mollemdeoidcavres dAdfAovg
20 agiduol. _

o', Otav 0t tgely aguduol mollamiaeidcavreg
aAdjiovg moidel Twd, 0 pevouevog 6regedg éomiv,
nizvoel 0t elrob of mollemiwcideavreg ahifiovg
doLduol.

.
o

)
o

12. Iamblichus p. 42. Martianus Capella VII, 751, Philop.
in anal. post. fol. 156¥. 18. Alexander Aphrod. in anal. pr.
fol. 87. Martianus Capella VII, 751. Philop. in anal. post.
fol.-15v. 14. Philop. in anal. post. fol. 15v. 16—17. Psellus

P 6! 18—20. Psellus p. 7.

1. 8% &eveos P, lith. dor- in ras. &oreog ¢ouituds p, meoo-
vrovoveréoy: wal xete deriov mg. m. 1 P, 3. detPuag)

< Cone A ihatf b Thao a5 gokD,
/:f-”l Cou f‘m‘éﬁ%d A //Mng,;’g’vAla;i? 5/»‘71'1 P
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10. Impariter autem impar numerus est, quem
impar numerus secundum imparem numerum me-
titur.

11. Primus numerus est, quem unitas sola me-
titur.

12. Primi inter se numeri sunt, quos unitas sola
communis mensura metitur.

13. Compositus numerus est, quem numerus ali-
quis metitur.

14. Compositi inter se numeri sunt, quos numerus
aliquis communis mensura metitur.

15, Numerus numerum multiplicare dicitur, ubi
quot sunt in eo unitates, toties componitur numerus
multiplicatus, et oritur aliquis numerus.

16. Ubi autem duo numeri inter se multiplicantes
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus planus
uocatur, latera autem eius numeri inter se multi-
plicantes. A

17. Ubi autem tres numeri inter se multiplicantes
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus soli-
dus est, latera autem eius numeri inter se multi-
plicantes.

18. Quadratus numerus est aequaliter aequalis,
siue qui duobus aequalibus numeris comprehen-
ditur.

om. V. 8. 0¢ mgog P. 14. molvmlaoiateey PBp. 16.
wollanwlaciatdusvos] -fousvog e corr. m. 2 p. 18. motdoty
PB. 22. motdoy B. do6rww] F, comp. p: dore P, Psellus;
sodeizoe BV,  28. Supra of in P m, rec. dvo.
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@', Terpdywvog dgiduds otww o ledug Gog
7 [6] Dmod 0vo icwv deududv mepieyduevos.

x'. KvBog 0t 6 lodmg ldog ledwmg 7 [6] 7o
ToLdY l6wv aguiudy megLeyouevos.

xe'. *Aoiduol dvdioydv elawv, Srav & mpdrog
70D dsurépov el 6 Toltog Tov tTevdeTov lodmig T
molAamAdaiog 4 0 avtd pépog 1 Ta avra ufon wow.

#B’. Oporor Emimedor xal dregeol apiduol
elowy of dvdioyov Eyovreg teg wAsvods.

wy'. Téderog agiBudg dotww 6 voig Eovrod ufoe-
6w i6og dv.

’

o’

db0 doidpcdy avicov Sxxeipiveov, dvd-
vpaigovpuivov 0t dsl vov éAdoGovog 4O TOD
pelfovog, dav 6 Aeumdpevos pndémore xaraps-
197, TOv med éavrod, fwg ov Asipdi movdg,
of & aoyfis dotduol modror medg aiiniAovg
éoovral. :

Ao yog [dvicov] doduwy tav AB, I'4 a'm‘}-
vprigovuévov del Tov éidecovog dmd TOD yecgovog S
Aaimduevog pndémors xarapsteito oV mPd Savrod,
Ewg o0 Aeip®y) povdg® Aéyw, Ste of AB, I'd medtor
®eog dAdjdovg elotv, vovréomy Ow tovg AB, I'd
povig uovy uergst.

E! yog un elow of AB, I'd medtor medg dAdij-
Aovg, peroroer tig avTovs aoududg. pergelro, xol

23. Martianus Capella VII, 753.

2. 6] om. PB. 8. 6] om. P. 4. fswv] om. P; g
m. 1 V, supra m. 2 B; hab, Psellus, Fp. douipdy toaw
. Ante focineg in F add. 75 idem Vv supra scr. m, 1, . 10.
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19. Cubus autem est aequaliter aequalis aequaliter,
siue qui tribus aequalibus numeris comprehenditur.

20. Numeri proportionales sunt, ubi primus se-
cundi et tertinus quarti ant aeque multiplex est aut
eadem pars aut eaedem partes.

21, Similes numeri plani et solidi sunt, qui latera
proportionalia habent.

22, Perfectus numerus est, qui partibus suis aequa-
lis est.

I

Datis duobus numeris inaequalibus et minore sem-
per uicissim a maiore subtracto, si reliquus nunquam
proxime antecedentem metitur, donec relinquitur uni-
tas, numeri ab initio dati primi erunt inter se.

'~ Nam duorum numerorum 4B, I'd

4 To minore semper uicissim a maiore subtracto
Z. -r reliquus ne metiatur unquam  proxime
CH antecedentem, donec relinquitur unitas.
b - . 3
Lo dico, numeros 4B, I'd inter se primos
: I .
1 iE esse, hoc est, unitatem solam numeros
gl l,. 4B, I'4 metiri

nam si 4 B, I'4 inter se primi non erunt,
aliquis numerus eos metietur. metiatur et sit E. et I'A

favrod] adroig V, corr. in adrod m. 2, 12. o’] om. V.
13. 0%0] P; Zav dvo Theon (BFVp). duxepévor] éu-
eras. F. dv@vpaigopévor V; corr. m. 2. 14. 0é] P; om.

Theon (BFVp). 156. édv] P; om. Theon (BFVp). Post
Aamdpevog ras. 2 litt. V. 16. ine®y V.  19. avisow] om. P.
tav] 76 F, v add. m. 2. dvBvgpaigouévov F. 21. mea] su-
pram, 2V. 22 inpdy V. 28. slod Vp. 26. deiduds av-
rovg F. pererjitw P, corr. m. rec. :
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[4

éotw 6 E' xal 0-utv I'd vov BZ peroov Aamérm
éavtot éAdocova tov Z.A, O 08 AZ tov AH perodv
Aamérw éavrov éhdecove vov HI, 6 0t HI zov ZO
pETody Aamétm povade Ty O 4.

Encl ovw 6 E vov I'd pevpet, 6 0 I'd tov BZ
peroel, xal 6 E dpa vov BZ pevosic uevpsi 0F xol
Ohov tov BA' xal Aoumdv doo tov AZ pererjoct.
6 08 AZ vov AH uergeir xal 6 E &g wov 4H
petoei® ueroel 0t xal Glov tov AT xal Aoumov &ou
wov TH pevorjose. & 08 TH tov ZO perpel® xal §
E édpa tov ZO perpel pergel 0 xal odov vov Z.A-
xol Aowmny dgo Ty AO povdda usveres dgLduog
dv* Omeg éotly ddvvavov. ovx &ga Tovg AB, I'd
agudpovs pergnber Tig douducgs of AB, I'd dpe
modTor mwelg dAdnAovg &lolv: Omep €0 Oeikou.

B
dvo aoidudy dodévrov uy medTeY mElS
@Adniovg To péyiorov avrdv xowwdv pérgov
svoeiv.
"Eotwoav of dodévres d0vo aguipol uy medro
ngog @AdjAovg of AB I'4. édet 0n vév AB, I'a
70 pépLeTov %0wov uéTov evgeiv.

1. BZ%PF AB BVp, P m. rec.; yo. tov AB F mg. nm. 1.

2. 4H] PF; 4r BVp, P m. rec, yo. 10v 4’ mg. m. 1 F.
3. HI'] I'HP. HI'} T'H P, Z®] PF; Z4 Bp et 4
in rag. V, P m, rec., F m. 2. 8. I'd AI‘eras,p.
BZ]J ZBP. 6 BZ]ZBP. 1. tiv]d p. Bd4] 4B Pp.
dpe] supra comp. F. ﬂw] 70 p. upergrioe 6 E V. 9.
peveel] (pnus) PF }éts‘rgnuu BVp, F e corr. m. 1. z6v
70 p. . 10. tév] 6 p. perenoet o E

11, y,stgu] (prlus) supra m. 2 V. »el] bis F. 21.



ELEMENTORUM LIBER VII 191

numerum BZ metiens relinquat!) se ipso minorem
Z 4, AZ autem numerum - H metiens se ipso mino-
rem relinquat HI, HI" autem numerum Z® metiens
relinquat unitatem @ 4.

iam quoniam E metitur I'd, et FA metitur BZ,
etigm E metitur BZ. uerum etiam totum B.4 meti-
tur; quare etiam reliquum AZ metietur. sed 4Z
metitur 4H. quare etiam E metitur 4H. uerum
etiam totum A4 I" metitur. gquare etiam reliquum I'H
metietar. sed I'H metitur ZO. quare etiam E meti-
tur Z®. vuerum etiam totum Z.4 metitur. quare
etiam quae relinquitur, unitatem 4@ metietur, cum
ipse numerus sit; quod fieri non potest. itaque non
metietur numeros 4B, I'J numerus aliquis. ergo
4B, I'4 inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum.?)

II.

Datis duobus numeris non inter se primis maxi-
mam mensuram communem inuenire.

Sint duo numeri dati non primi inter se 4B, I'4.
oportet igitur numerorum 4B, I'/ maximam men-
suram communem inuenire.

1) Sc. ex 4B. neque enim dubitari potest, quin BZ in
P et optlmo Theoninorum serunatum uera sit scriptura, cum
pergeiv semper apud Euclidem significet: sine residuo metiri,
cfr. lin. 5, 8. eadem est ratio lin. 2—3 et p. 192, 11 sq.

2) Retinui in libris VII—IX figuras codd., i quod ipsa
res suadere uidebatur, uelut statim ratio prop. I; nam ii, qui
pro lineis puncta substituunt, et in alias difficultates incurrunt

et ad certos numeros confugere coguntur, quod ab Euclide
alienissimum est.

Post prius I'd add. V: xel fora dldosoy 6 I'd.  22. xowéy]
%ot- in ras V
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El utv otv &6 I'd vov AB pevoel, pergsi 0% xoi
éavrdv, 6 I'd dga tav I'd, AB xowov uérgov fotiv.
xal @avegdv, 8t xal uépierov: ovdels yap pelfov
ot I'd vov I'd uevoroe.

E( 8t ob uergst 6 I'd tov AB, tov 4B, T4
avBvpaigovpévov del Tov fAdedovog dmd Tov wpeifo-
vog Aswpdijesrel Tis aeududg, Og werproer TOV mEd
favtoD. povag pdv yag ov Aspdrcsten & OF uij,
Zgovrar of AB, I'd modhtor meog aAdflovs® Smep oy
Umoxeten.  Asupdicetal Tig doa aoududs, o5 weTeroEt
10v mweod Eovrod. xel 6 ulv I'd wov BE perodv
Aeméro éavrod éAaceove tov EAd, 6 0 EA tov AZ
ueTpdY Aamérw favrov éAdeeove tov ZT, &6 0t I'Z
tov AE peropsite. émel ovw 6 I'Z tov AE uerge,
6 0t AE tov AZ pevoei, xal 6 I'Z aga vov AZ
peronoe: uevpsl 0% xal favrdv: xel SAov doa TOV
T4 pevgrioss. 6 08 I'd tov BE pevoei »oel 6 I'Z
doe 10v BE perpsi- pevoel 0% xal tov EA* nal GAov
tge 1ov BA pevoneer uevosi 0% xol vov I'd- 6 T'Z
dga tovg AB, I'd pevgei. 6 I'Z dpa tov 4B, I'd
xowov uérgov Eotiv. Afyw 01, Ove xal uéyiorov.
&l yoo wi dovrww 6 I'Z tdv AB, I'd uépierov xowdv
uérgov, usrgroes tig tovg AB, I'd doiduods doLd-
pos ueltov @v vov I'Z. pergelrm, xol éotw 6 H.
nel émel 6 H tov I'd pevpei, 6 6% I'd wov BE ye-

2. I'd, AB] 4B, T'd P. iou BFV; comp. p. 5. 8¢]
3 F. 6. afe. Theon (BFVp). &ldzrovos %‘V. 7. in-
@Bioerar Vp, corr. m. 1. 8. inp&neerar p; P, corr. m. rec,

10. 2np@nestar p. &ee] supra m. 1 F. &ee mg V.  6g]
supra m. 1 F; mg. m. rec. B. 11. BE] PF; 4B BVp,
P m. rec., y¢. 760v 4B mg. m. 1 F. 12. 4Z] PF; I'd p;
4B, Vin ras. m. 2, P m. rec; zov 4" F mg. m. 1. 13
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iam si I'd metitur 4B, et etiam se ipsum metitur,
I'4 communis erit mensura numerorum I'd, 4B, et
adparet, eum etiam maximam esse. neque enim
ullus numerus numero I'd maior metietur I'4.
at si I'4 non metitur 4B, minore numerorum
AB, I'd semper uicissim a maiore subtracto relin-
quetur numerus aliquis, qui proxime ante-
At cedentem metietur. unitas enim non re-
El - linquetur; sin minus, 4B, I'4 inter se
' l primi erunt [prop. I; quod contra hypo-
| TH thesim est. ergo numerus aliquis relin-
1 quetur, qui proxime antecedentem meti-
etur. et I'4 metiens BE relinquat se
ipso minorem E A4, EA autem AZ metiens relin-
quat se ipso minorem ZI, I'Z autem AE meti-
atur. iam quoniam I'Z metitur 4E, AE autem
AZ metitur, etiam I'Z metietur 4Z. uverum etiam
se ipsum metitor. .quare etiam totum I'4 metie-
tur. sed I'd metitur BE; quare etiam I'Z metitur
BE. wuerum etiam E4 mefitur. quare etiam totum
B A metietur. uerum etiam I'4 metitur. ergo I'Z
metitar 4B, I'd. itaque I'Z communis est mensura -
numerorumr 4B, I'4. dico iam, eum etiam maximam
esse. nam si I'Z numerorum 4B, I'4 communis
mensura maxima non est, aliquis numerus- maior
numero I'Z numeros 4B, I'4d metietur. metiatur,
et sit H. et quoniam H metitur I'd, I'd autem BE

ZF] I'Z BVp. 9¢] om. B. 14. Ante éme/ in V est:
ot EA (in ras. m. 2) tavrod éladoova ov pereel 7o (zov m. 2)
I'Z.  21. éox/ BV, comp. p. .

Euclidos, edd. Heiberg et Menge, II. 13
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toel, xat 6 H édoa vov BE uergel” pevoel 0% xel
0dov 1tov BA' xal Aomov doo tov AE pergioe.
6 02 AE tov AZ pevoel’ nal 6 H dga tov AZ pe-
TonosL” perpel 0k xal Odov vov AI™ xnal Aowwdy oo
rov I'Z uevgrioer 6 peltov vov éidecove Omsp éotly
ddvvarov: ovx o Tovg AB, I'd deduods coiduds
Tig peroros uelfov v tov I'Z' 6 I'Z &oa vév AB,
T4 pépierdv éove xowov pérgov [Omep &0ee detfou).

Hogi6pa.

’Ex 07 tovrov pavegdv, Ot ov douduog 0vo doid-
povg werelj, xel TO uéyioTov avrdv xowdv wéreov
uevorjoe omeo &de deiko.

y.

Tothv dotBudy dodéviay uy TedT@Y TEOS
aidfiovg T0 wépierov adrdv x01vdv pérgov
evoElD.

"Ectacay of Jodévreg toelg douduol wy modvo
wpog dAljlovg of A, B, I'" dsi 0 vév A, B, I ©o
uépiorov xowwdy uérpov EvVQEIv.

Eiljp8e pap 0¥o tav A, B ©0 wépietov xowwdv
uérgov & 4° 6 0% A4 vov I Hvor pergsi 1 oY perget.
pevoslre moovsgov' pevpsl 0% xal Tovg A, B 6 4
doo vovg A, B, I pergel® 6 4 édoa viv A, B, T’
xowwov ufrgoy fotlv. Aépw 04, Ors xal uépievov.

3. pereei” xal] corr. ex pergroes m. 1p.  7ov AZ dea F.
perorjoes] uezoel P. 4. 7ov] corr. ex to m. 1 p. ar]
I'a p. 5. éotév] om. B. 8. oty PV. 10. zovto P,
sed corr. 12. 8meo #8er dsiter] P; om. BF Vp. 19, pé-

zoov] bis p. 20. dvo ydg p. 22, pereel] (alt) om. F.
24, dotiv] comp. Fp; dort PBV. &%) om. P,
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metitur, etiam H metitur BE. uerum etiam totum
B A metitur. quare etiam reliquum AE metietur.
sed 4 E metitur 4Z. quare etiam H metietur JZ.
uerum efiam totum AI' metitur. quare etiam reli-
quum I'Z metietur maior minorem; quod fieri non
potest. ergo numeros 4B, I'4 non metietur numerus
maior numero I'Z. ergo I'Z maxima est communis
mensura numerorum 4B, I'4.

Corollarinm.

Hinc manifestum est, si numerus duos numeros
metiatur, eum etiam maximam eorum mensuram
communem mensurum esse.)) — quod erat demon-
strandum.

IIL

Datis tribus numeris non primis inter se maximam
mensuram communem inuenire.
T Sint tres numeri dati non
' T primi inter se 4, B, I'. oportet

b7 - igitur numerorum 4, B, I’

T TE Jz maximam mensuram commu-
L7101 nem inuenire.

sumatur enim duorum numerorum 4, B maxima
mensura communis 4 [prop. II]. 4 igitur aut meti-
tar I' ant non metitur. prius metiatur. metitur
autem etiam 4, B. 4 igitur numeros 4, B, I' meti-

[N

B
r

1) Nam H et 4B, I'd et communem eornm mensuram
maximam I'Z metitur (p. 194, 5).

13*
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& peo wj éotw 6 4 vov A4, B, I' uépiotov xowov
uérgov, perorices tig Tovg A, B, I' doifuods dotduog
pelfov dv tov d. pergsitw, nol fotw 6 E. Zmel
ovv 6 E tovg A, B, I' uergel, xal tovg A, B dgx
peroree’ xal v0 1ov A, B dga uéyiorov xowdv ué-
Toov pergroe. t0 0% tov A, B péyietov xowov ué-
rgov dotlv 6 4 6 E dga vov 4 pergel 0 wpelfov
rov éAdecove Omeg fetlv ddvvarov. ovx &ga Tovg
A, B, I" aoiduodg aiduds tig perpnos. pelfov ov
100 A4° 6 4 &pe vév A, B, I' uépierdv fote xowwov
peTgov.

My uergelrm Oy 6 A vov I Aéyw modtov, Ot
of I'y 4 ovx &lot mporoL medg dAAfdovs. émel ypag
of A, B, I" otz &lor mpadToL medg aAifiovs, uerorose
T avtovs agududs. O 07 vovg 4, B, I' usvoov xal
toVg A, B perprest, xnal 1o tov A4, B uéporov xoi-
vov uérgov Tov A psrgies’ uergel 0% xal wov I'
tovg 4, I' dpa dgufpovg deududs 7ig mpergnoe’ of
4, T &po ot sler mpivor mweds aAdrjlovs. eldfjpde
0vv adrdy o pépietov xowdv pérgov 6 E. xal émel
0 E tov 4 pergel, 6 0% 4 vovg 4, B pergel, xel 6
E é&po tovg A, B uevoel pergel O xal tov I 6 E
dpo tovg A, B, I' pergel 6 E dpo vav A, B, I xot-
vov dome pérgov. Aéym 04, Owe xal uépieTov. &
yog ui éovwv 6 E tov A, B, I 10 uéyietov xowwov

1. ydo] corr, ex ya m. 2 P. xowvov péyiorov V. 3. dv]

om. V. 4. o9v] om, BFp, 7. E] corr. ex I' m. 2 F.
8. éotiv] om. Fp. 9. defudg] om. F. 7i5] om. P.
é»] om. P. 12. uy) supra F. 13. I, 4] 4, T BVp.
15. douBuds avrovg 7ovg) corr. ex rov m. rec, F.  17.
z6»] w6 F ysronuu tov 4 p. 18. doufuovs] m. 2 V;
om. BF. agbﬂuoc] , deudpovs . 21, pezoel ] (a.lt)
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tur. quare 4 communis mensura est numerorum
A4, B, I dico, eundem maximam esse. nam si A
numerorum 4, B, I' maxima mensura communis non
est, numerus aliquis numero 4 maior numeros 4, B, I"
metietur. metiatur et sit E. iam quoniam E nume-
ros 4, B, I' metitur, etiam 4, B metietur. quare
etiam maximam mensuram communem numeroram
A, B metietur [prop. II coroll.]. uverum maxima men-
sura communis numerorum A4, B est 4. itaque E
metitur 4 maior minorem; quod fieri non potest.
itaque numeros 4, B, I' non metietur numerus maior
numero 4. ergo 4 maxima est mensura communis
numerorum A4, B, I

iam ne metiatur 4 numerum I. dico primum,
numeros I', 4 non esse primos inter ge. nam quo-
mniam 4, B, I' primi non sunt inter se, numerus ali-
quis eos metietur. qui autem 4, B, I' metitur, etiam
A4, B metietur, et 4 maximam mensuram communem
numerorum 4, B metietur [prop. II coroll.]. uerum
etiam I' metitur. quare numeros 4, I' numerus ali-
quis metietur. itaque 4, I' primi non sunt inter se.
sumatur igitur eorum maxima mensura communis
E [prop. II]. et quoniam E metitur 4, 4 autem 4, B
metitur, etiam E metitur 4, B. uerum etiam I" me-
titur. E igitur 4, B, I' metitur. quare E numero-
rum A, B, I' communis est mensura. iam dico, eun-
dem maximam esse. nam si E numerorum 4, B, I

bis F.  xal 6 E dex todg 4, B psresi] mg. m, 2 B. 23,
T] insert. m. rec. B, sowwdy] bis P, sed. corr, 24. 84]
om. P.  25. 76] om. p.
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péroov, ustoroer g tovs A, B, I' agiduovs doud-
uog peltov v rov E. pergsltm, xal fotw 6 Z. xel
énel 6 Z tovg A, B, I uevgel, xal tovg 4, B perget:
nel 10 vHv A, B dga uépierov xowdv pgrgov pe-
rdel. 10 0 tov A, B uépierov xowov udrgov
dotlv &6 4° & Z doa tov A pevoet pergel 0% xol
tov I'" 6 Z dga tovg A, I' pergel* nal 10 1y 4, I’
doe uéyieTov xowdv uérgov uerQneE. o 0 vdv 4,
I uéyiorov xowdv pérgov éovlv 6 E° 0 Z &ga tov
E pergei 6 pellov tov éldecovar Smeg fotlv advve-
tov. obx &Goa vovg A, B, I' agiduods doiduds g
pergrees uelfov @&v tov E° 6 E doa tov A, B, T
uéyietdy dor xowwov wérgov' Omep e dsiton.

8.

"Anag dgiOpudg wavrog dotduod 6 éAdecwv
oD pelfovog firor uépog éativ 4 uéon.

"Eotwoay 0vo agiduol of A, BT, xal é6to élde-
6ov 6 BI Adyw, 8ve 6 BI vob A fjrou pégog éoviv
7 uéon.

Ol A4, BI' yagp #ro. modtor modg addjovg &i-
olv 1 ol. Eorwoav mootcpov of A, BI' mpkros mpog

1. de:@povg) om. P. 4. doa] om. V. pérgoyv] om. P.
7. wov] 6 F, sed corr. 76] supra m. 1 P, 4, I'] e corr.
m. 2 V 11, aquduovg] comp. F; om. Vp. 18. fomuw V.
Post pézpov add. BY: roor doa otouﬁ'yaw Sodérrav nvonTar
70 péyioroy wowwow pérgov.  deifwe] P; mosjoen Theon (BEVp).
Seq. in p, B in mg. imo m. 1, Vmg m, 2: nogbd(m & 67)
(eras. B) tovtov (tovcnw V) (pawsgov o éav a(w&pog Toeis
aow;wvg peTef, xal o p,s'yunov adTdy nowdv piteoy ynen-
et o wolws o ’,@ »orl n:lstovmv uguﬂp,mv dodévrav p.n npm‘mv
nqoc allnlovc 1:o psytdtov avtaw (om. Vp) uowov pézgoy
svgloneTor nal 70 mogLopa ngozmgnou Praeterea V in textu
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maxima non est mensura communis, numerus aliquis
maior numero E numeros 4, B, I' metietur. metiatur
et sit Z. et quoniam Z numeros 4, B, I' metitur,
etiam 4, B metitur; quare etiam maximam nomero-
rum 4, B mensuram communem metietur [prop. II
coroll]. uerum numerorum 4, B maxima mensura
communis est 4. Z igitur 4 metitar. uerum etiam
I' metitur. Z igitur 4, I' metitur. quare etiam nu-
wmerorum A, I' maximam mensuram communem me-
titur. uernm numerorum A, I' maxima mensura com-
munis est E. Z igitar E metitar maior minorem;
quod fieri non potest. itaque numeros 4, B, I
non metietur numerus maior numero E. ergo E
maxima est communis mensura numerorum A4, B I
quod erat demonstrandum.?)

IV.
Minor numerus maioris semper aut pars est aut
partes.
Sint duo numeri o, BI, et minor sit BI. dico
BI" numeri 4 aut partem aut partes esse.
nam 4, BI" aut primi sunt inter se aut non primi.
prius A4, BI' primi sint inter se. diuiso igitur BI"

1) Cir. p. 194, 12, proprie nec dzifor nec mofjooe, sed
sbgeiy dicendum erat (Studien p. 62); nam propp. II—III wo-
¢fopoze sunt (ib. p. 61). inde consecuta est uariatio scrivturae.

habet: zév adrov O eémov xal mletdvwy codudy Sodévimy
70 péyioTov nowdy péroov EVENGOMED. 15. 4mag] "4 littera
initialis add. m. 2, ut semper fere, V; eras. B; habent Ppg.

17. Yldtrov F.  18. 1éye 3:? in ras. 9. o BI ot A)
eras. F. 21, modrepor V. of 4, BI'] mg. V.
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dAdjiovg. Orargedévrog 09 tov BT &lg vag év adrg
povadag Eovon a'xédm yovo‘cg tév & 1o BT (.Ls'gog 7
ro0 A° @ore upn éorlv 6 BI 0¥ A.

Mn éorwmoay 617 of 4, BI' Jt@an:on :n:gog alh)—
Aovg' 6 0y BT wov A firor uetost 1 0¥ pergel. &l
putv ovw 6 BI tov A pevoet, pégog éovlv 6 BI
100 A. & 0% o, slifjpdw tov A, BI' uépiotov xoi-
vov pérgov 6 A, xel duperiedw 6 BI elg Tovg T A
igovg tovg BE, EZ, ZI". xel émel 6 4 vov A pe-
roel, uégog éotiv 6 4 tov A- iog 0 0 A éxdere
t6v BE, EZ, ZI"" nal éxa6vog éga tov BE, EZ, ZI"
100 A pégog éotlv: wore wépn éotiv 6 BI vov A.

“drag &go agiBudg mwavtog douduot 6 fAdecov
To0 pslfovog 7o pégog éotlv 1 uéen: Omsgp #de
detba.

’

&

'Eacv dgiduodg doeduot ufoog 7, xal frsgog
étégov 10 wdrd uépos 1, xal cvvaugpdregog
cvvauporégov 70 adrd pfoog Eorai, Gmeg 6
&lg Tov fvag.

"Apidudg pop 0 A [apuduov] vov BIT pépog iorm,
xel Eregog 6 A évégov Tob EZ 16 avrd udpog, Omeo
0 4 tov BI" iéyw, 6tv xal evvaugpiregog 6 A, A
cvvauporégov tov BT, EZ 10 avtd upépog éetlv, dmep
6 4 tot BI.

~ ’Emel pdg, 0 pégog éotiv & A vod BT, 76 avrd

1. 8] 'yao, supra scr. 8 F. favte p et F (corr. o).

2. i) F g 4 of 4, BI‘] om. V. all.nlovc of 4, BI' V.
7. 1:o péywtov BFp. 8. 6 BI'| F; 4BT o. tm] corr.
ex = p. 9. xal] om. BFp 10. 65] o7 P. éxatéor Vo.
11. %al] F; 6 9. doe zov V. 13 fdrray . 18. 7]
P; om. BFVp 21. detduov] om. P, péeog] F, povog .
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in suas unitates unaquaeque unitas in BI" compre-
- hensa pars aliqua erit numeri 4; quare
B BI' numeri 4 partes erunt.
I iam ne sint 4, BI' inter se primi.
itaque BI  aut metitur 4 aut non metitur.
ZJ _lam si BI' metitur 4, pars est BI' nu-
l l 4 meri 4. sin minus, sumatur numeroram
L pl 1 4,BI' Maxima mensura communis 4
[prop. II], et diuidatur BI' in partes numero A
aequales, BE, EZ, ZI et quoniam 4 metitur 4,
pars est 4 numeri 4. sed 4 =BE=EZ=1TI.
quare etiam unusquisque numerorum BE, EZ, ZI"
pars est numeri 4. quare BI' partes sunt numeri 4.
Ergo minor numerus maioris semper aut pars est
aut partes; quod erat demonstrandum.

V.

Si numerus numeri pars est, et alius numerus
alius numeri- eadem pars, etiam uterque utriusque
eadem pars erit, quae unus unius. ‘

nam numerus 4 numeri BI" pars

I-B _g sit, et alius numerus 4 alius nu-

_lu l meri EZ eadem pars sit, quae A
A‘ J Id 19 numeri BI dico, etiam 4 4 4 nu-
L 1ir 2. meri B 4+ EZ eandem partem esse,
quae 8it 4 numeri BI.
nam quoniam quae pars est 4 numeri BI, eadem

22. pégog] péoog forly (-1v m. 2 e corr.) V. 23, léym — 25:
BI'lmg. m 2 V. 24. EZ] F, BZ ¢. 26. 6] supra m.
1V, 20 avrd] tovre P.
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uégog éotl xal 6 A vob EZ, Goor doa eloly év te
BI dgudpol loo 16 A, rosovrol elow xal év v EZ
agduol loor v A. diporede 0 uiv BI' elg rovg
1 A loovg tovg BH, HI', ¢ 0t EZ &g tovg 1 A
leovg rovg E@, OZ° &t 0% loov 10 mAfifog Tav
BH, HI' ©¢ =miide v EO, ®Z. =xal émel ldog
doriv 6 utv BH t 4, 6 0t EO v6 A, xal of BH,
E® &go voig A4, 4 looi. O t& avve 0% xal .ol
HI',®Z toig A, 4. &ooc dpo [slelv] év v BI
agduol loor v A, rocoirol elov xel év voig BT,
EZ oot toig A, 4. boamlaclov doa éovlv 6 BI
o0 A, tosavtewieclwv detl xal cvveugpdreégos O
BI', EZ ovvapgotigov tov A, A. 0 &pa uégog éovlv
6 A vov BI', v0 avrd pigog fovi xal cuvappdregog

¢

0 A4, 4 evvaugorégov vov BI, EZ* 6mep £0er Ocikou.

’

5.

‘Eav dgududg doiduod péon 1, xal Eregog
évéoov ta avre uéon 1, xal cvvappdrEgog G-
apporépov o adrd péony éorar, Omee O &ig
100 évog.

"Aotdudg yag 6 AB doduot vov I' péoy éorm,
nal Eregog 6 AE Evégov tov Z ta avve udon, dmeo
6 AB ©od I'" Aéyw, Gt1 xal dwampénpog 6 AB, AE

1. doziv F.  xal] in ras. m. 2 p, insert. m. 2 F. AVI,]
corr.ex A m. 2 p.  dec] dox dorBuol V. 2, aquﬂyol] om.

4) 4 . &lowv PB. 7. Post 4 add. Theon: 6 BH &go 76
4 loog dovl (foviv B) (BFVp). 8. doa] om, Theon (BFVp)
feot] om. Theon (BFVp). ta adre| tadra V. Post 8%
add. Theon: xei 6 HI 76 4 loog (F, loov ) douty (doc! V
comp. p) (BFVp) In V praeterea add. xel o @Z 6 4.

of HT, ®Z zois 4, 4] 0 HTI =6 4 fsog dorlv, & 0 OZ
w6 4 P; 6 HI roig Add ® (non ). ‘In emendatione praeiuit
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pars est etiam 4 numeri EZ, quot sunt in BI’
numeri numero 4 aequales, totidem etiam in EZ
numeri sunt numero 4 aequales. diuidatar BI” in
numeros numero 4 aequales BH, HI', EZ autem in
E®, ®Z numero 4 aequales. erit igitur multitudo
numerorum BH, HI" multitudini numerorum E®, O®Z
aequalis. et quoniam est BH = 4, E® = A, erunt
BH+ E@® = A+ 4. eadem de causa etiam
HI+ ®Z =4 + 4.

itague quot sunt in BI" numeri numero A aequales,
totidem sunt etiam in BI' 4+ EZ numeris 4 + 4
aequales. quare quoties multiplex est BI" numeri 4,
toties multiplex est etiam BI' 4+ EZ numerorum
A+ 4. itaque quae pars est 4 numeri BI, eadem
pars etiam 4 - 4 sunt numerorum BI" 4+ EZ; quod
erat demonstrandum.

VL

Si numerus pumeri partes sunt, et alius numerus
alius numeri eaedem partes, etiam uterque utriusque
eaedem partes erunt, quae unus unius.

Nam numerus 4B partes sint numeri I, et alius
AdE alius Z eaedem partes, quae 4B numeri I.

Augustus. 9. 7oig] dee ol V. 4] 4 isow eloty V.  8ooi]
66- in ras. m. 2 F; lon ¢ (non . elotv] om. P. 10.
slow PB. 12 dorty T}l’ 13. 6] om. @ (non F). pégog] F,
uiv . 16, deifoi] moufjoar V., 17. péoog p. 21, aouir-
pov] aou&yov @ (non F). 22. 4E] E supra m. 1 V. 23.
oTL cvvougozegor of p.
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ovvaugorégov 1ot I'y Z e atvna péen éotlyv, dmeg
0 AB zov I.

Enel pdo, & uéen éotlv 6 AB tov I'y ta adra
uéon xel 6 AE vov Z, O6a &ga fotlv év vy AB
uéon zov I, tocavre éove xal év v9 AE uéen tov
Z. duporode 6 utv AB &ls ta tov I' uéom va AH,
HB, 6 0t AE &l va 700 Z uéom va 46, OF:
Zovar 0 loov ©o mAfdog tév AH, HB tg miibe
10y 40, OF. xal érnel, 0 pépog dotly 6 AH vov I,
70 avrd pépog fovt xal 6 4O tov Z, O dpa udgog
dorlv 0 AH vob T, ©d adrd pdpog fovl xel cvvap-
potegos 6 AH, 40 ocvvaugporégov vov I'y, Z. dua
td avve 09 xal 0 wfgog derly 6 HB vov I, 16 avrd
uépog Zotl xel ovveugorsgog 6 HB, OE cvvapporé-
oov tov I'y Z. & oo uéen éovlv 6 AB vov I'y 1
avte péen fotl xel cvvaupdregog 6 AB, A4E cvveu-
gorégov tov I'y Z* omep £0er Osifa.

¢
Edv doit9uds dotdpod uégog 7, omsp dgai-
oedels dpatpedévrog, xal 6 Aowmwds Tov Aoe-
oD 10 avrd pépog £6Tar, meg 6 GAog ToD GAov.
"giuds yae 6 AB agduod vov I'd pégog éerm,
Omep dpaigedely 6 AE dpuugedévrog vov I'Z: Aéym,

Ot %al Aowwog 6 EB Aowwov tov ZA 16 avrd wépog

26

éotlv, dmep Glog 6 AB Giov tov I'A4.

4, 4E] E e corr. m. 2 F. 5. doue] om. B. 6. AH]
4 corr. ex 4 F. 7. 4E] Ed p. 10. #otiv BF. 11,
dgtlv] dotlv wal F, sed nel del.  ‘xal] xel 0 p. 13. 87]
del. m. 2 P. &ex( V. 16 avro péoog daul] #al 6 EO@ zov
YA oa pégog fotl o HB vov I' P. 14, nal] nel 6 p.

0 &
16. & ] supra m. 1 V. 16, 4oté» PB. 18. ¢l om. V, in
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dico, etiam 4B -+ A4E numerorum I' 4+ Z easdem
partes esse, quae sit 4B numeri I :

nam quoniam quae partes est 4B numeri I,
eaedem est 4E numeri Z, quot sunt in 4B partes
numeri I', totidem etiam in AE sunt partes numeri
Z. diuidatur 4B in 4H, HB partes
numeri I, 4E autem in 460, OF
l r 4 partes numeri Z. ‘itaque multitudo
H IQ Z pumerorum AH, HB multitudini
numerorum 4@, @FE aequalis erit.
et quomiam quae pars est 4H nu-
meri I', eadem est etiam 4@ numeri Z, 4H - 46
eadem pars erit numerorum I' 4 Z, quae 4H nu-
meri I' [prop. V]. eadem de causa etiam quae
pars est HB numeri I', eadem pars est HB - OF
numerorum I' 4 Z. ergo quae partes est 4B numeri
I, eaedem partes sunt 4B 4 4E numerorum I" 4- Z;
quod erat demonstrandum.

VIL

Si numerus numeri eadem pars est, quae ablatus
numerus ablati, etiam reliquus reliqui eadem pars
erit, quae totus totius.

Nam numerus 4B numeri I'4 eadem sit pars,
quae ablatus numerus A4E ablati I'Z. dico, etiam
reliquum EB reliqui Z4 eandem esse partem, quae
totus 4B sit totius I'4.

quo haec prop. a. m. 1 solo signo : ~ a pnore dirempta erat;
corr. m. 2, 20. 6] supra m. 1 P. 21, 6] supra m. 1 P
om. F.  glov] in ras. ¥. 28, 4E] 4 eras’ V. 24, uou’]
xel 0 BFVp. 25. 6log] 6 Glos B.
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‘0 yap pépog éotlv & AE vov I'Z, 10 avwo pé-
gog fotw xal 6 EB vov I'H. xal émel, 0 uégpog
éotiv 6 AE o I'Z, ©0 avro pégog éoti xal 6 EB
100 T'H, 6 &pa pépog éotiv 6 AE vov I'Z, 1o aird
uépog dotl nal 6 AB vob HZ. & 0% pégog éotlv 6
AE ot I'Z, ©0 avto pépog vmoxezar xel o6 AB
o0 I'd* 0 dga pépog éotl el 6 AB vod HZ, to
abrd udpog dotl’ el vov I'd- lsog dga éotlv 6 HZ
19 I'd. xowdg epperiedw 6 I'Z* Aowmdg dge 6 HI
Aoum v ZA dovw Idog. el émel, O plpog éarly
0 AE o0 I'Z, ©0 avro pégog [éotl] xal 6 EB tov
HTI, lgog 0t 6 HI' v ZAd, & dga pégog éoriv o
AE vov I'Z, v avto pégog o1l xal 6 EB tov ZA.
aile 0 pégos detlv 6 AE vov I'Z, 10 adrd uégog
éotl xal 6 AB vob I'd" xal Aoumog dgo 6 EB Aoumwod
tov Z A4 to avrd pégog feriv, Gmep Slog 6 AB diov
tov I'd" omeg £0e deifou.

e

‘Eav doududg dotdpot péon 1, Gmep dpar-
0edelc dpaipedévrog, xal 6 Aowmwdg rod Aotmod
te adta pfon E6ral, dmeg 6 GAog Tov GAov.

"Aoiduds pag 6 AB aguduot ot I'd uéen éoro,

<€

dnso apaigedels 6 AE agaigedévrog oo I'Z Adywm,

7. éoziv PB, comp. p. HZ] corr. ex H'm. 1 F. 8.
nai] xal 6 AB Theon (BFVp); 6 4B add. in mg. m. rec. P,
Post I'a add. Theon: 6 4B dea &xavégov tav HZ, I'd ©o
avto pégog foriv (BFVp); idem P, mg. m. rec. HZ] ZH

p- 9 xowdg P, corr. m. 1 et insuper m. rec.  10. igog éoz( V.
11, £ot(] om. P 12. HI'] I'in 1as. F. . 0¢] 6t »al Vp.
0 H v¢ AZ F in ras. é&ge] om. F. 13. doctv P. EB
tot Zd4] AB 105 T4 F, corr. m. 2.  14. A1’ P, corr. m. 1.
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nam quae pars est 4E numeri I'Z, eadem pars
sit EB numeri I'H. et quoniam quae pars est 4E
numeri I'Z, eadem pars est EB numeri I'H, etiam

AB numeri HZ ea-

4 E B
— i . dem pars est, quae
H r 4 ’ 4 AE numeri I'Z
‘ ' ‘ ' " [prop. V]. supposu-
imus autem, 4B numeri I'4 eandem partem esse, quae
sit 4E numeri I'Z. itaque quae pars est 4B numeri
HZ, eadem idem pars est numeri I'd. itaque HZ = I'4.
subtrahatur, qui communis est, I'Z. itaque HI'=Z 4.
et quoniam quae pars est 4 E numeri I'Z, eadem est EB
numeri HI, et HI'= Z 4, quae pars est 4 E numeri
I'Z, eadem est EB numeri Z4. uerum quae pars est
AE numeri I'Z, eadem est 4B numeri I'd. ergo
etiam reliquus EB reliqui Z4 eadem pars est, quae
totus 4B totius I'd; quod erat demonstrandum,

VIIL

Si numerus numeri partes sunt eaedem, quae abla-
tus numerus ablati, etiam reliquds reliqui eaedem
partes erunt, quae totus totius.

Nam numerus 4B numeri I'4 eaedem partes sint,
quae ablatus AE ablati I'Z. dico, etiam reliquum

¢lla 6] in ras. m. 2 F; § &oa post ras, plus quam 2 linn. V.

AE] EB V; e corr. F. I'Z} in ras. F; Za V. 15. Post

I'4" add. Bp: o &oo pégos dotly 6 EB 1ot Zd, 16 adto pé-

eog forl nal 6 AB zov T'd; idem P mg. m. rec. %xel lotmog

doa] ne/ mutat in ¢ et in mg. add. dee pégos doriv F m. 2

(oimdg doa in init. lin. seq. (a m. 1) intactum relinquitar).
18. dor/ V. 17. 'd] BI' F. 21. 6] om. Pp; m. 2 F,
22. I'd] I' add. m. rec. P.
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ote xal Aowwdg 6 EB Aotmod tov ZA ta avve péey
éotiv, dmeg dhog 6 AB Biov tov I'4d.

Kelodo pag v AB loog 6 HO. & dpa pdey
dotlv 6 HO o0 I'd, va avra péen éovi xal 6 AE
100 I'Z. dueriode ¢ pdv HO &l 1 o0 I'd péoy
1 HK, K®, 6 0% AE &lg ta vov I'Z pépn ro AU,
AE- Zotaw 07 loov 1o mlijdog tév HK, KO 16
niijde tov AAd, AE. =xal émel, 0 uégog éotlv 0
HK tot I'd, 16 airo pépog fovl xal 6 A4 vov I'Z,

10 pelfov 8t 6 I'd 100 I'Z, peitov dga xal 6 HK tod

AA. xelodo vep AA lsog 6 HM. 0 &oo pégog éorly
6 HK ot I'd, ©6 adro pégog éovl xal 6 HM tov
I'Z: xel Aoumog dpe 6 MK Aoumod tov Z A ©o evro
uégog éotiv, Gmep 6dog 6 HK diov tov I'd. =maiw

16 émel, 0 pégog dorlv 0 K@ tov I'd, ©d alrd pégog

20

dovl nal 0 EA vov I'Z, peltov 6% 6 I'd zov I'Z,
uellov doa xal 6 OK vod EA  xeloBw vp EA loog
0 KN. 0 dpa pégog éotlv 6 KO tov I'd, 0 airo
pépog fotl xal 6 KN vov I'Z* xnal Aowmdg doa o
N® lowwot tov Z4 ©o alrd pégog éotlv, dmeg Ghog
0 K® Giov tod I'd. &0slydn 0% xel Aowmds 6 MK
Aoimot Tov Z A t6 adrd pépog dv, dmeg 6dog 6 HK
odov voi I'A" xal cvvepgiregog dge 6 MK, NO
100 AZ e avra pégn éoviv, dmeg Glog 6 O@H Siov
1. xal] wal 6 V. Z4] 4 add. m. 2 F. 2. 8log] o
8los B. 4. dot/] dotiv F. ~ 8. AE] inras, V. 9. HK
K postea insert. V. Zouiy PV.  xal] om. P. 11. HM
MH Vp. 11, éotiv PF. 18. éovtw F. 7ot I'Z] m. 2 supra
ser. F. 17. ®K] K6 P. 18. KN] corr. ex KH m. rec.
;s mutat. in XH m. 2 V, 19. pepégog P; corr. m. 2.
oty F. nal lotmdg] lowmdg V. 20. N@®] corr. ex HO®

m. rec, p. ZA4)] 4 eras. V.  Gmse] m, 2 V. 21, 3del-
20n 86 — 28: I'd]lmg. V. 21. xa/] el 6 BFV, 6] om. p.
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EB reliqui Z4 easdem partes esse, quae sit totus
AB totius I'4.

ponatur enim H® = A B. itaque quae partes est
H@® numeri I'd, eaedem est etiam A E numeri I'Z.
dividator H® in HK, K® partes numeri I'd, AE
autem in 4.4, AE partes numeri I'Z. itaque multi-

r 7z 4 tudo numerorum HK, K@ mul-
# - titudini numeroraom A4, AE
I,i_zﬂf_l\,{_‘? aequalis est. et quoniam quae
4 4 E B pars est HK numeri I'A,
—t—

eadem est 4.4 numeri I'Z, et
I'd > I'Z, erit etiam HK> A 4. ponatur HM = A44.
itaque quae pars est HK numeri I'd, eadem est
HM numeri I'Z. quare etiam reliquus MK reliqui Z 4
eadem pars est, quae totus HK totius I'4 [prop. VII].
rursus quoniam quae pars est K® numeri I'4, eadem
est EA4 numeri I'Z, et I'd > I'Z, erit etiam @K > E A.
ponatur KN = E 4. iftaque quae pars est K® nu-
meri I'4, eadem est KN numeri I'Z. quare etiam
reliquus N® reliqui Z4 eadem pars est, quae totus
K® totius I'd [prop. VII]. demonstrauimus autem,
esse etiam reliquum MK reliqui Z 4 eandem partem,
quae totus HK totius sit I'4. quare etiam MK - NO
eaedem partes sunt numeri 4Z, quae totus @ H totius

22. dv] om. p, &v V. HEKJ KHP. 98. I'd] 4T FVp.
MK] eras. V. N®©] corr. ex HO m. 2 p. 24, 4Z] AZ ¥;
Z4 Vp. ®H) H® FVp.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IT. 14
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rov I'd. ieog &% cvvappirepog pudv o MK, N®
1o EB, 6 6! OH t9 BA' xal Aowmdg dpa 6 EB
Aoimob 1od ZA ta avta uépn d6viv, Gmsp Ohog O
AB Giov tov I'd" 8mep édev deibar.

b ¥,
T Ecv aitduog doudpod pégog 77, xal Eregog
e B Erégov T adTd péeos 7, xal évalidl, ¢ péoog

L

10

15

20

éoviv 1 pden 6 medTog TOV T@lrov, TO aAVTO
péoog éorar 1 va adra péen xal & dsvrepog
Tot TETAQTOV.

"Aoududs yap 6 A agudpod vov BI' uépos éoram,
xel Erspog 6 A évégov tot EZ 10 avrd pdeog, Omee
6 A tov BI" Adyw, Suv xal dvadiak, o pégog deriv
6 A tov 4 7 péon, ©d avrd pégog dotl xal 6 BI
T00 EZ 1 péen. '

‘Emsl yag’ & wpégog dorlv 6 A tob BT, 7o avrd
pégog éotl xal & 4 vov EZ, G6or &oa elolv év v
BT agudpol looc T3 A, rodotrol &lor xal v 1o EZ
loor ©¢p A. diuperiocdm 6 udv BI &lg rovg ©6 A
loovg rovg BH, HI', 6 0% EZ &lg todg © 4 Igovg
tovs E@, ®Z ot 07 iOov ©0 wifidog tav BH,
HI ©¢ mlide tdv E@, OZ.

Kal émsi loov &lglv of BH, HI' agiduol ailij-
Aotg, &lol 0t xal of E@, OZ agidpol lsor dAdjAoig,

1. I'd] 4T BF. 34] V corr. ex d4; & PBFp. ulsy
0] 6 pév V. MK, NO] mutat. in HM, XN m. 2 V; doi-
mog dex 6 MK, NO ¢ EB loog dotiv mg. m. 2 V. 2. 7]
ecor.m.1F. EB]BEVm1, 4dEm. 2. ©H]GNp.
BA] mutat. in MK m. rec. p. 3. Zd] corr. ex 4Z°m. 2V,
4ZF. 6. Post Eregog ras. b litt., dein zod mewrov pelfovog
ot devtégov punctis del. F; totam protasin ita, ut apud nos
legitur, in mg. repetit m. 2. 7. 7] P; om, BFVp. 9.
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I'd. sed MK -+ NO® = EB"') et ©H=BA. ergo
etiam reliquus EB reliqui Z4 eaedem partes sunt,
quae totus 4B totius I'd; quod erat demonstrandum.

IX.

Si numerus numeri pars est et alius numerus alius
numeri eadem pars, etiam permutatim, quae pars uel
partes primus est tertii, eadem pars uel partes erit
secundus quarti.

Nam numerus 4 numeri BI' pars sit, et alius 4
alius numeri EZ eadem pars sit, quae 4 numeri BT
dico, etiam permutatim numerum BI" eandem partem
uel partes esse numeri EZ, quae pars uel partes sit
A numeri 4.

Nam quoniam quae pars est 4 numeri BI', eadem

est 4 numeri EZ, quot sunt in BI"

-E . .
B t numeri numero 4 aequales, totidem
! etiam in EZ sunt numero 4 aequa-
i@ les. diuidatur BI' in numeros BH,
4 HI' numero A aequales, EZ autem
JA in E@, OZ numero 4 aequales. ita-
= 2 que multitudo numerorum BH, HI
multitudini numerorum E®, @Z aequalis est. et quo-
niam BH=HT et E® = @Z, et multitudo numerorum

1) Nam HM 4+ MK + KN + N = A4 + AE + EB,
et HM = 44, KN = EA.

Zorad] done comp. p. 11 Post fovw add. V: 3 ta adta uéen
puncfis del. pépos Zovax p. 13. Post BT add. BVp, F mg.
m. 2: éldtrer 0t form 0 A 0% 4 (4 in ras. m, 1 B). ]
supra 6 scr. 6mse m. 1 p. 14. éoziv F. 17. oty PF.
xal] om, P,  18. sloww PB. 21 forau] d6el F, corr. m. 2,
24. eloly P. E®] EZ p.
14%
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. xal dotw ldov 0 wAiPos twv BH, HI vg miqde

10 .

15

20

25

tov E®, @®Z, 0 &oa uépog fotlv 6 BH zoi E@
7 wéoy, v0 atro pégog dorl xal &6 HI tov OZ 1)
o adra uépn' dove xal O pégog éovlv 6 BH vov .
E® 7 uéen, 10 avrd pégog éotl xal cvveupdrspog
6 BI ovvaugorégov tov EZ 1) T avra uépy. loog
0t 6 ptv BH w6 A4, 6 0t EO t$ 4° 0 dpa pfoog
éotlv 6 A vot A4 7 péen, 1O avrd uépog fori xal
0 BT tov EZ 19 t& avra péon: Omep &0z dsika.

’

o

E¢v dou8uds dotduod péon 1, xal Erepog
itéoov ta adrd ufom 7, xal évedddf, & ufoy
éotly 6 modiros Tov vglrov 17 uéeog, Ta avra
péon éorar xal 6 devregog Tov Terdgrov 1 TO
av1d pégog.

’Agu9udg yep 6 AB douduot tov I' pépn Zorm,
xel Eregog 6 AE évégov tov Z ta avre pdon Adyw,
ore nal évaddd, o udon éetlv 6 AB vov AE 5 ué-
005, T -avve uéen dotl xal 6 I ot Z 14 10 avrd
péoog.

’Enel pdo, & uéen. éovlv 6 AB zov I, e avra
uéon dotl xal 0 AE tov Z, Goa doa éotiv v 1o
AB uéen tov I, rodaire xal év th AE uéen tov
Z. duperiodm 0 ptv AB &ls v vov I' uéoy v AH,
HB, { 0t 4E &lg v 100 Z péon ta 40, OF forer

2. E®)] corr. ex EZ m. 1 F, 4. gors] -ze in ras. V.
7. 8] 83 P, 12. 7] P; om. BFVp. 18. Ante 4 in p
del. xel pégog] corr. ex péen p. 14. forar péem V.
xe{] m. 2 F. .16. AB] inter 4 et B duae litt. eras. V.

o] @, foroe? F. 17. Post péen add. BFVp: Zoto &8¢
(0¢d m. 2 F; #ldzrov 8¢ #otw B) 6 AB 1ot JE éldeoawy (m.
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BH, HI' multitudini numerorum E®, @Z aequalis
est, erit etiam HI numeri &®Z eadem pars uel partes,
quae BH numeri E®. quare etiam quae pars uel
partes est BH numeri E®, eadem pars uel partes
est BI' numeri EZ [prop. V et VI]. sed BH = 4,
E® = 4. ergo quae pars uel partes est 4 numieri
A, eadem pars uel partes est etiam BI' numeri EZ;
quod erat demonstrandum.

X,

Si numerus numeri partes sunt, et alius numerus
alius numeri eaedem partes, etiam permutatim quae
partes uel pars primus est tertii, eaedem partes uel
pars est secundus quarti.

Numerus enim 4B numeri I" partes sint, et alius
AE alius numeri Z eaedem partes. dico, etiam per-
mutatim numerum I' easdem partes uel partem esse
numeri Z, quae AB numeri 4E,

nam quoniam quae partes est 4B
numeri I, eaedem est etiam 4 E nu-

T4 meri Z, quot sunt in 4B partes nu-
\ Z  meri I, totidem partes numeri Z in
rle AE sunt. dividatur 4B in 4H,
l HB partes numeri Iy 4E autem
B - E- in 40, ®E partes numeri Z. erit

2F,om B). 18.&]om F. 19 ot F.  zod] om. p.

o1 ¢] m. 2 B. 22, doa] m. 2 F. 24, I'] in ras. 4
litt. e corr. F.  256. HB] H e corr. V. 4E] E in ras. P.
460 4 e corr. p; post ras. 2 litt. V; 46 F (sed 4 e corr.).
@E] E eras.; fuit E® F.
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on loov ©o nAjdog rov AH, HB v¢ nijde tév
40, OFE. xal éxel, o pdpos dorlv 06 AH rov I, ©o

‘avtd pépog dovl xal 6 4@ 1ov Z, xel dvaiid, 6 ufpog

dotly 6 . AH vov A6 17 uéen, 16 altrd pégog dotl
xal 0 T w00 Z 9 1o avre uépy. Owe ve adra O
xaly 0 pégog dorlv 6 HB rov OF 1 péen, 10 adrd
uépog ol el 6 I’ tov Z 19 ta avve uden” dovs
xal [0 pépog fotly 6 AH tot 46 1 uéen, 10 aved
uéoog “éexl xal 6 HB tov OF 4 ta avta uéen xal
0 doa uégog éotlv 6 AH vot AO 17 péen, ©6 adrd
uépog éorl xel 6 AB tov AE 7 ta atwe péen aAd’
0 pégog éotiv 6 AH rov 4@ 7 uéen, 1O avrd uéeog
80siydn nal 6 I vob Z 1) ve adra péey, xal] o [dpa)
péon éotly 6 AB vov AE 4 pégog, ta alra uéey
éotl xal 6 I' vov Z 1) 10 avrd péog' Omep &0z Oeitas.

e’

‘E&v 1) &g Siog meog GAov, ofTwg duigs-
delc mpog dpatpedévra, xal 6 Aoumwdg medg OV
Aowmov E6rai, g GAog meog Glow.

"Eovm g 6log 0 AB meog 8iov tov I'd, obrog
apuipedely 0 AE mdg apougedévie tov I'Z:  Aéyow,
6te xal Aoumds 6 EB moég Aoumdv tov ZA donwv, dg
6log 6 AB mpdg GAov tov I'4.

'Exel éotiv og 6 AB mpog tov I'd, ovrag 6 AE

. 8] & p AH, HB] in ras. . 2. 40, OE]
eras. F. 8. mxl] (a.lt)Pp, Bm.rec.; om. FV. 4. AO] @d P.
5. I'] post ras. 1 litt. K. Ta oww] om. p. dm ta — T
péen] om. V; @ore wel 0 HB tod OE 76 avré fore péoos 7
péom, Gmee o lsog ©¢ HB, toviéeny 6 AH, v lom 16 486,
tovtéory 70 OF p, idem' V m, m 1 bls ((Léqog 301[7 Tov
HB vovtéom). 6. HB] BH %‘ 70 avvo pleog] bis P,
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igitur multitudo numerorum 4H, HB multitudini nu-
merorum 4@, @F aequalis. et quoniam quae pars est
AH numeri I', eadem est 4@ numeri Z, permutatim
quae pars uel partes est 4 H numeri 4O, eadem pars
uel partes est etiam I' numeri Z [prop. IX]. eadem de
causa etiam quae pars uel partes est HB numeri
@FE, eadem pars uel partes est I' numeri Z, quare
etiam quae partes uel pars est 4B numeri JE, eae-
dem partes uel pars est etiam I'" numeri Z'); quod
erat demonstrandum.

XI.

8i est ut totus ad totum, ita ablatus ad ablatum,
etiam reliquus ad reliquum erit, ut totus ad totum.
Sit AB:T'd=AE:I'Z. dico, esse etiam
EB:Z4=AB:TI4.,
quoniam est AB:I'd = AE:I'Z, erit AE eadem

1) Nam 4 H eadem pars uel partes est numeri 40, quae
HB numeri ®E. ergo (prop. V et VI) 4B numeri 4E eadem
pars uel partes est, quae 4H numeri 46 siue quae I' numeri
Z, — sed quae hanc ipsam ratiocinationem continent uerba
lin, 8—13, merito auctoritate codicis P Theoni tribuenda esse
uideri possnnt (Campanus in his libris arithmeticis tanto opere
a Graecis discrepat, ut perraro ex eo documenta peti possint).

corr. m. 2. 7. péeog] eras. F.  dovl xat] om. F. 8.0
péeoc — 13 paen xel] mg. . rec. P. 8o aoa‘#soog F. o
aoa ;;ooc HB ot — 11: xal 6] o HBF]
10. A@] A@ F, 11, ABE AGF. AE] AEF,
13 Goa] m. rec. P. 14. dorty) dovl wel Vp.- 15, doviv P.
17. é¢] om. p. ~ 22. 6 Aowmos 6 V. Post meds add. V: 8low
7oy I'd moog rov, del. m. 1. Zd4) 4ZP.  24. Post émsl
add. ydo FV m, 2, P m. rec. 6] (alt.) in ras. m. 1 B,
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moog tov I'Z, 0 dga uégog éotlv 6 AB vov I'd 3
uéon, 10 avrd uépog fotl xal 6 AE vov I'Z 4 1
avte pipn. nel Aomog dex 6 EB Aowmov tov ZA 1o
avto pégog doriv 1 uéen, dmeg 6 AB tov I'd. Fguv

5 &po a3g 0 EB mgog vov Z A, ovrwg 6 AB medg tov
I'4- omeg &der deitou.

f.

‘Eav &6y bmodotody dgudpol dvdioyow,

6t og el Tav fyovuévev meds fve Tdv
10 émopévev, olrwg Emavteg of fyovuevor mQoOg
dxavreg vovg émouévovg.

"Eotwday Omogoloty aguipol dvdioyov of A, B,
I, 4, &g 6 A meds zov B, otrwg 6 I’ mgog tov 4°
Aéyw, Ot dorly &g 6 A4 melg tov B, otrag of A, I'

15 mpog Tovg B, A.

‘Enmel ydg éovwv g 6 A mpog tov B, otrwg o0 I'
npdg 0y A, 0 dpo pépog éotlv 6 A tov B 7 uéey,
70 avtd pégog fovl xal 6 I’ vov 4 7 péen. xed ovv-
augpiregog dpa 6 A, I' ovvapgorégov rov B, 4 1o

20 avrd pégog éotly 1 To avre udom, Gmee 6 A Tov B.
dotwv dow g 0 A mdg Tov B, otrwg of A, I mpog
tovg B, 4° Omep &der dettau.

oy,
i 'E¢v téooageg dpudpol dvdioyov aaiy, xal
25 évaliaf evaloyov Ecovral.

XIII. Philop. in anal. post. fol. 18.

4Z P. 4 dmeq] -meg eras. F. 6] bis p.  12. dwvddoyov

1 zov] om. V. 2. doutv F. 3. lowwdg] lomév p.  Z 4
om. Vp, euan. F, 13. 6 '] 3¢ 9. o6 I' — 14: B, ovtag
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LY

pars uel partes numeri I'Z, quae 4B nu-
meri I'd [def. 20]. quare etiam reliquus EB
r~ reliqui Z 4 eadem pars uel partes erit, quae
bl AB numeri I'd [prop. VII. VIII]. ergo
J EB:ZA4d=A4B:T'd
4L [def. 20]; quod erat demonstrandum.

&

I L.

XII.

Si quotlibet numeri proportionales sunt, erunt, ut
unus praecedentium ad unum sequentium, ita omnmes
praecedentes ad omnes sequentes.

Sint quotlibet numeri proportio-
nales 4, B, T, 4, ita ut sit
- A:B=1":4.
4 dico, esse 4 : B=A44 I': B+ 4.

4
quae pars juel partes est 4 numeri

B, eadem pars uel partes est etiam
I’ numeri 4 [def, 20]. quare etiam A4 - I' eadem
pars uel partes sunt numerorum B - 4, quae 4
numeri B [prop. V. VI]. "ergo
A:B= A4+ I:B-4 4 [def. 20];
quod erat demonstrandum.

XIII.

Si quattuor numeri proportionales sunt, etiam
permutatim proportionales erunt.

om. p. 16. 4] in ras. m. rec. P. zév] 0 . 17. 6]
7 @ (non F). t09] 7év . 19. ecorr. V, m, 2 F.

20. foziv] comp. F, euan. Dein m seq. 28 folia perga-
meni recentissimi (q:), incip. fotly 7 wrd., desin. IX, 15 fin.:
deitor. 21. Post foriv in B: G, del. m. ‘5. o4 Aot Vpo.

B | nam quoniam est 4: B=1TI:4, . '
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*Eermday téocapss apudpol avdioyov of A, B, I,
d, g 6 A meog tov B, otrwg 6 I' mwdg tov 4° Aéyw,
Ot xal évaddat dvaloyav Eoviar, ag & A meog Tov
I, ofrmg 6 B mpog wov A.

"Emel pho éovwv dg 6 A meds tov B, otwwg 6 I
meog Tov A, & doa ulpog derlv 6 A vou B 17 uden,
76 avrd pépog dotl xal 6 I' 1ot A 7 & avra péen.
dvadiat doa, 0 pégog Zotlv & A vod I' 3 péen, o
avtd pépog €07l xal 6 B vov 4 1) 16 avrve ploy. Eovw
dga g 6 A meog tov I, ofrwg 6 B medg vov A*
Omep &0 Osikau.

7.8 .

‘Eév d6iv 6mocoioty detdmol xel &Aoo
wvdrols 60t T6 mAijPog 6Yvdvo layﬂavéysvoz
xal év @ avre Adye, mxl 0J loov év 1@ adrg .
idyo é’o‘o'uuu,

"Eoracay omogoioty agidpol of A, B, I' xal &Adoc
avroig looc 10 wAfdos 6vvdvo Aaufaviusvor év T
avtg Adyp of 4, E, Z, dg pdv 6 A medg tov B,
oltwg 6 4 meds tov E, ég 0 & B medg wov I, oD-
tog 0 E mpdg tov Z* Aéyw, v xal 87 leov fotiv
g 6 A mpdg vov I, otrmg 6 A meds tov Z.

‘Emsl ydg éotww og 6 A mpdg tov B, otreg 6 4
medg tov E, évaddek oo éotlv dg 6 A meds Tov 4,
otrag 6 B mpog tov E. mokw, émwel domv og 6 B
mpog tov I, ovrwg 6 E meds vov Z, dvakiak &po
éotlv g 6 B mpds tov E, otrmg 6 I' mpdg 1oy Z.
g 02 6 B medg ©6v E, otrmg 6 A medg tov A xal

9. B] e corr. V. péen ta avta p. 15. %ef] om, Vpe.
ldyp] m. rec. B. 17.I'| I', 4 p.  27. o] om. p.
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Sint quattuor numeri proportionales 4, B, I', 4,
ita ut git 4: B=TI": 4. dico, esse etiam permutatim
A:I'=28:4.
4 nam quoniam est 4: B =I": 4, quae

pars uel partes est 4 numeri B, eadem pars
uel partes erit etiam I' numeri 4 [def, 20].
4 itaque permutatim quae pars uel partes
1 7 est 4 numeri I, eadem pars uel partes
| I' | est etiam B numeri 4 [prop. X]. ergo
- = A:T = B: 4 [def. 20]; quod erat de-

monstrandum, .

XIV.

8i quotlibet numeri dati sunt et alii iis numero
aequales bini simul coniuncti et in eadem proportione,
etiam ex aequo in eadem proportione erunt.

Sint quotlibet numeri 4, B, I' et alii iis numero
aequales bini simul coniuncti in eadem proportione

i |
4 4

B T E

1 I
r zZ

1 1
A4, E, Z,ita ut sit 4:B=Ad:E et B:I'=E:Z.
dico, esse etiam ex aequo 4:I'=4:Z
nam quoniam est 4: B = 4: E, permutatim erit
A:d==B:E [prop. XIII]. rursus quoniam est
B:I'=£E:Z,
permutatim erit B:E==TI":Z [id.]. sed B:E=A4:4.
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g dox 6 A mpog tov A, otzwg 6 I' medg wov Z*
évaldat dou dotlv ag 6 A medg vov I, ovrmg 6 A
mog Tov Z° Omep & deika.

’

g’

Eav povag agidudv tive uered, lfo’a,mg 02
Eregog doududs &idov Tivd deududy pevod, xal
vaddal lodxig 7 povag Tov Toirov dQududv
peTeoeL xal 6 0evregog TOV TéTAQTOV.

Movag yag 7 A aguduov tve tov BIT pergelto,
lodnug OF Evegog aoududg 6 A GAAov Twe deuduov
tov EZ pergeito’ Aéyw, 8t xal évallat lodwmg 1 A
povag 1ov A dguduov upsresi xal 6 BI' vov EZ.

‘Exel yae lodmg % A povag tov BI' doidudv
pergel xal 6 A tvov EZ, 3o doa slolv dv v BIT
povadsg, rodovrol &lov xal v v EZ dgudpol igoc
6 4. digoriode 0 v BI' slg tag év favig po-
vadeg teg BH, H®, @I, 0 6t EZ &l vovg v 4
loovg tovg EK, KA, AZ. Zotow 8y loov 16 mAfdog
tév BH, HO®, OI 6 ninde tév EK, KA, AZ.
xal émel loaw elolv of BH, HO, OI povedeg arlij-
Aaug, &lol 0% xal of EK, KA, AZ dgu¥pol icos aiir-
Aowg, xal éetwv leov vo mAydog 1oy BH, HO, O uo-
vadov ¢ mijda tév EK, KA, AZ aoidudy, Eotar
doa g 1 BH povig mpog tov EK aoududy, otrag
7 HO povag mpds tov KA doududv xal 1 O po-
vag moog tov AZ deududv. Eetar doo xal g &ig

2. dyallag &ea] in ras. m. 1 p. 4] in ras. . 6.
aquﬁ{wv%om p. 1. deiduov] om. B. 8. uereei B. 9. Tve
e corr peterto B P. 10. 6¢] supra m. 1 V. 6 4
supra m. 1 V. wve] mva pereslto V, nva pereito .
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quare etiam 4:4 = I':Z. ergo permutatim erit
A:I'=d4d:Z [id]; quod erat demonstrandum.

XV.

Si unitas numerum aliquem metitur, et alius nu-
merus alium numerum aequaliter metitur, etiam per-
mutatim unitas fertium numerum et secundus quartum
aequaliter metietur.

Nam unitas 4 numerum aliquem BI" metiatur, et
alius numerus 4 alium numerum EZ aequaliter me-
tiatur. dico, etiam per-
. . mutatim unitatem. 4 nu-

4 merum 4 et BI" nume-
E ;——— 4 ; tum EZ aequaliter me-
! } I t $ird.

nam quoniam unitas 4 numerum BI" et 4 nume-
rum EZ aequaliter metitur, quot sunt in BI" unitates,
tot etiam in EZ numeri sunt numero A aequales.
dividatur BI” in unitates suas BH, H®, @' et EZ in
numeros EK, KA, AZ numero 4 aequales. erit igi-
tur multitudo numerorum BH, H®, @' multitudini
numerorum EK, KA, AZ aequalis. et quoniam

BH=H® =0OTI
et etiam EK = KA = AZ, et multitndo unitatum
BH, HO, OI multitudini numerorum EK, KA, AZ
aequalis est, erit BH: EK=H®: KA =@I: AZ.
11. pergelrm] om. V g, lodnig] om. p. 12. perosi
looweg p. 185, slotv PB. dobud p. 16. 0] % @.  fav-
6] PB, et Vpy. 18, 0] 0é p. 19. KA] K e corr. V.
.23. tov EX] 76 M, EK g. 24. @g] m. 2 V. Tov)
om. p. oftmg]inras. m. 2V. 25 HO)inras m. 2V, -

KA] in ras. m. 2 V. el ) — 26: aguduoy] mg, m. 2 V.
26. doudpdr] om. B. foron] dotey comp. p.
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TGV Nyovudveay medg fve Tov émopivav, oltwg dxav-
teg of nyovusvor melg dmavres Tovg émoudvovg” Eoriv
doa @g % BH povag meds 1ov EK agududv, ovrag
0 BI mgos tov EZ. len 8t vy BH povag tfj A po-
vade, 6 08 EK aouduos v 4 doidug. Forw dpa ag
n A povag xgdg Tov A aguBudv, otrws 6 BI mgog
ov EZ. lodug dGoa 7 A povag tov 4 dgududy pe-
roel xel 6 BI vov EZ* Omep &0er Selbar.
is’.

Eav 0vo agiduol wodamAaciacavres adds-
Aovg mwoLdal Tivag, of yevipcvor éE avTdv oo
aiifiovg EcovTac.

"Eerwmoay 0vo agiduol of A, B, xal 6 uiv A tov
B moAdamiaciaeag tov I' motstvw, 6 6% B tov A modde-
nAadiieag tov A mwowslre' Aéyw, 8t leog dotiv 6 I
0 4.

'Enel pap 6 A tov B moddamiacidcag vov I me-
molnxev, 6 B doa tov I' pergel xate tag év vg A
povddag. perest 0% xal 7 E uovig tov A dgidudv
xote tag fv adrd movddag: (odmg dga f E poveg
10y A agiBudv uergel xal 6 B tov I. ‘vadda doa
lodxnig ) E povag tov B a@uduov petpel xal 6 A
wov I. madw, énsl 6 B 1ov A moldamhecidoas Tov
4 memoinxev, 6 A dga tov A pevgel xare tag v
t® B povddag. pergel 0% xel ¥, E povag tov B
xere Tag v avr@ wovdadag' lodwmg dpa 7§ E poveg
ov B aguBudy petgel el 6 A tov A. (lGdwmg OF
7 E povag tov B agududv éuérger xnel 6 A4 wov I

po-

3. &oa] &oe xal p. npoc bis P. 4. 0} 7% p.
2 V. o

vide] -d¢ in ras. V. 7.7%] 6 P. 4] supr a m.
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erit autem etiam, ut unus praecedentium ad unum se-
quentium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes
[prop.XII]. quare BH : EX = BI': EZ. sed BH= A,
et EK = Ad. quare erit 4: 4= BI': EZ. ergo uni-
tas 4 numerum A et BI' numerum EZ aequaliter
metitur; quod erat demonstrandum.

XVIL
Si duo numeri alter alterum multiplicans numeros
aliquos efficiunt, numeri effecti inter se aequales erunt.
Sint duo numeri 4, B, et sit
AXB=1I,B>x<xA4d=4d.
dico, esse I'= 4.

! 14 nam quoniam A ><B=1T1, B
B numerum I” secundum unitates
I i numeri 4 metitur. uerum etiam
A ; unitas E numerum A4 secundum
—E ' unitates eius metitur. itaque

unitas E numerum A4 et B numerum I' aequaliter
metitur. itaque permutatim unitas E numerum B et 4
numerum I" aequaliter metitur [prop. XV]. rursus quo-
niam B >< 4 =4, 4 numerum 4 secundum unitates
numeri B metitur. uerum etiam unitas E numerum
B secundum unitates eius metitur. itaque unitas E
numerum B et 4 numerum 4 aequaliter metitur.
uerum unitas £ numerum B et 4 numerum I aequa-

vag] om, P, ¢guduéy] om. P.  peroff . 11, modey B.
14. movjrw V, sed corr. 19. 7] supra m. 1 p. E] e corr. p.
20. adry p. uqal in ras. V, 21. lodwig doo P m. 1, corr.
m. rec.  22. loaxig] om. p. mowds lodwig p. 2. A] in
rag. m. 1 B. 26. t¢)] adre P, corr, m. rec. 27. tov
4 —28: el 6 4] om. p.  28. éy.étqu] P; peroel BV .
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3

looantg dgo ( A éxdvegov tov I'y A4 uergel. Igog
dga gotly 6 I' v A (megp Ede Oeia.

anr lg'.

o ‘Eov ¢gi8udg 0v0 cotdpodg wollaniacidoag
5 moi] Tivag, ol ysvdpsvor f avrdv TOV av-
tov EEoveL Adyov 7Tois moldlemwdaciaadeioey.

"Ag9udg yag 6 A dvo agiduods Tovg B, I' modde-
mhecuioag tovg A, E mowslte’ Adyw, Gr éotiv og
0 B mgdg 1ov I', otrwg 6 4 mpog tov E.

10 ’Emel yap 6 A tvov B moldamieoicdag tov A we-
molnxev, 0 B doa tov A pevosi xeve vog fv te A
povddag. pergel 0t xel % Z povag tov A dedudv
xove teg év alrg povddag' ledwmg deo B Z povag
tov A agududv peroel xel 6 B vov A. Eorw Hoa

16 ©g 7 Z poveg mog tov A doibudv, odtws 6 B
meog wov 4. O ta avra Oy xel &g § Z povag
wedg Tov A agududv, ottwg 0 I' meds tov E- xal
wg &ga 6 B mgog tov A, obrwg 6 I’ mpdg tov E.
dvaldat doe Zotly @g 6 B mpog tov I'y, otrwg 6 A

20 wedg tov E° Gmep £der dettoau.

ma

oy’

.2t ’E&v dYo dotBuol dgidudy riva moddemia-
GLicavTeg woLBol Tivag, of yevdusvor €E av-
tdv tov avrov Ffover Adyov toig mwoAlemda-

25 6LEGRGLY.

mibm

1.6 4] om. p.  vdv] wov p. 5. 7ov adriv] supra V.
7. woldoamlaoiesdeioe p. 8. vovg] in ras. V. 11. 1] adrg P,
avrd Te m. rec. 13, edrip. 15. 7] supram. 1'p.  doud-
uov] om. P, 17. el cog ~— 18: mgog tov E] om. P. 18.
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liter metiebatur [p. 222, 22]. itaque 4 utrumque
numerum I, 4 aequaliter metitur. ergo I' = 4; quod
erat demonstrandum.

XVIIL

Si numerus duos numeros multiplicans numeros
aliquos efficit, numeri ex iis effecti eandem rationem
habebunt, quam habent numeri multiplicati.

Nam numerus 4 duos numeros B, I' multiplicans
numeros 4, E efficiat. dico, esse B: 'e= 4 : E.

I—1 4
Bi——1 rN———

A E

—Z

quoniam enim 4 numerum B multiplicans 4 effe-
cit, B numerum 4 metitur secundum unitates numeri 4.
uerum etiam Z unitas numerum 4 secundum unitates
eius metitur. itaque unitas Z numerum A4 et B nu-
merum A aequaliter metitur. quare Z: 4 =B: 4
[def. 20]. eadem de causa erit efiam Z: 4 =1I":E.
quare etiam B: 4 = I': E. itaque permutando [prop.
XINI) B:I' = A4 : E; quod erat demonstrandum,

XVIIL
Si duo numeri numerum aliquem multiplicantes
numeros aliquos efficiunt, numeri inde effecti eandem
rationem habebunt, quam multiplicantes.

0% 414V g. 24. #yovo P nouanlaamo‘am p, molda-
mlaowifover V ¢. Dein seq. in V: ddo yao aguﬁpol oc 4, B
gordudy e Tow T uollunlao‘mcavug noL6l Tiveg of ysam-
fswoc #¢ ovtidy oy avtov EEover tois mollamlwcieca (ras. 2
itt.); punctis del. m. 1.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IIL 15

~—
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dvo yig deiduol of 4, B aguduoy twe tov I’
moldaxAadidcavres tovg A, E mosltaoay: Aéyw, S
éotlv g 6 A moog Tov B, odrwg 6 A mgdg tov E.

‘Exel pag 6 A vov I' modlamwdeoieoag tov A4 me-
wolyxev, xel o I' doe tov A moddamdeoiicag vov A
memolyxey, Ok ta avre O xal 0 I’ tov B modde-
mhaciecas tov E memolprev. agududs 03 o I' dvo
aguduovs rovg A, B moddemdadidoas tovg A, E ms-
molquey. 6Ty dga wg 0 A m@dg Tov B, odreg 6
A mpog tov E- Omeg e dsitau.

9.

’Eav téccagsg agiduol dvdioyov a6y, 6
éx mowrov xal TETdQTOU peviuevos a@Lduog
loog éotar t¢ éx devtégov xal volrov pevo-
uéve doudug xal éav 6 éx mparov xal vevde-
Tov yevduevog doLdudg lgog 7 16 éx devrigov
xal tglrov, of téooages douduol dvdioyov
&covral.

"Eetwday té6cages agudpol avdioyov of 4, B, I,
A, @g 6 A meés Tov B, otrwg o I' meds Tov 4,
nel 0 wiv A tov 4 mollemiecidcag tov E moisltw,
6 0t B wov I' moddemiacidong tov Z moielre’ Aéya,
ot i6og éoviv 6 E 16 Z.

0 yag A zov I' modhamdaoidoes tov H moslre.
énel otv 6 A tov I morhemiadideag vov H memolnxey,
tov 0t 4 wmoldamiaciuices tov E memolnxev, dagud-
uog Oy 6 A dvo deidpovg tovs I, 4 moldamineidaag

1. 5o» '} om. p. 2. wov I tovs p. nomtwaaw . 3.
&g domw p. b walj m. 2 V; om. p. ] del. V, om. ¢.
6. dix T — 8: memolypuev] mg. m. 2 V, om. ¢. 7. dvo]
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Duo enim numeri 4, B numerum aliquem I" mul-
tiplicantes 4, E efficiant. dico, esse 4: B == 4: E.
1 nam quoniam 4 nu-

o4
B, . merum I" multiplicans nu-
T merum A effecit, etiam I"

numerum A4 maultiplicans
numerum 4 effecit [prop.
XVI). eadem de causa etiam I’ numerum B multi-
plicans numerum E effecit. itaque numerus I' duos
numeros 4, B multiplicans numeros 4, E effecit.
itaque erit 4 : B = 4 : E [prop. XVII]; quod erat
demonstrandum.
. XIX.

Si quattuor numeri proportionales sunt, numerus
ex primo quartoque effectus aequalis erit numero ex
secundo tertioque effecto; et si numerus ex primo
quartoque -effectus aequalis est numero ex secundo

tertioque effecto, quattuor numeri

T proportionales erunt.

B 1": 4] Sint quattuor numeri propor-

E

tionales 4, B, I', 4, ita ut sit
A:B=1T:4,et 4> 4=E,
B><XI'=Z. dico, esse E=Z,

. nam sit 4 > I'=H. iam quo-
niam AXI'=Het A 4=E,
numerus 4 duos numeros I', 4 mul-

euan. V. 11, 8" om. @, ut semper deinceps. 13. ad-

wog] om. p. 14, éx dsvrégov] PB, ¥ zov Gsvtegov Vo;
Sevtipn p Tolto ovyneipive aguﬂp,w p- 17, aqtﬂyot]
om. p. évdloyor p. 21. E] in ras. V. Post moizirew ras,

8 litt. V. 26. mwemoinme Vo. 26. d4] supra V.
15*
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tovg H, E memolnuev. &orw dox wg o I' medg zov
4, otrwg 6 H mgog tov E. did’ dg 6 I' mpds wov
A4, otrag 6 A meds Tov B* xal &g dga 6 A mgog
zov B, otnwg 6 H mpdg wov E. mdlw, émsl 6 A
tov I' moAdamiadiddes tov H memolnxsv, dAla uiw
%ol 6 B tov I' moldewiecieces tov Z memolnuev,
dvo On dpuduol of A, B cdeidudv twe vév I' moA-
Aemdagidoevres tovg H, Z memovjraew. E6tiv oo
g o A medg tov B, otrwg 6 H mpds tov Z. dAda
uyy xel og o A meds tov B, oDrwg 6 H medg vov
E* xal o Hoa 6 H modg tov E, otrwg 6 H medg
wov Z. 6 H dpa mpdg énxdregov tév E, Z tov aldrév
&yev Aoyov* loog doa éetiv 6 E 1o Z. .

"Eotw 07 madw l6og 0 E 1 Z° Afyw, b deriy
ag 6 A medg Tov B, olrwg 6 I' mweog tov 4.

Tov yep avtadv xaveoxsvecdévrov, énel -lgog
dotiv 6 E v Z, forwv doa og 0 H mgos wov E,
otrwg 6 H meds tov Z. dll’ wg piv 6 H medg
©ov E, ottwg 6 I mpdg tov A, dg 08 o H mpog
Tov Z, oVrwg 6 A mgog Tov B. xal g dga 6 A
wog Tov B, olrws 6 I' meog tov A° Omegp &der dsiiar.

2ovtmgoH—-mvd]m wm.2V. 2 H]dp el
mc] P; og 8¢ Bpog. 3. ual g aea o A modg mw B, ovtmc]
ovtmg '8¢ V, om. ¢. og dow] @onse P. 4. o'vtmc el p.
o Hngoc ow E] om. ¢. PostEmVadd m, 2: mgoA
n’gog tov B. Hic ¢ mg.: obrwg 8% xal & H npog v E aog
o A mgog Tov B. 6. memolnre V. 12. fudrsea . 16.
énel] del. m. rec. P, adscripto 1eimes. Post éwel add. Vpo:
6 A tove (meds 1ovg p) I, 4 uollunlaomaag rovg H, E me-
zon’nnsv oty o’?ga og 0 r meos 0¥ A, ovtwg 6 H meos tov
E; idem praemisso #msl P mg. m. rec et 1tem praemmso
éml et additis: foog 0é dorww 0 E o Z* Earww dou mg 6 H
medg ov E B mg. m. 2, deletis lin. 16: ioog éozdy — 17: véw E.
igog) loog & qu) 17, {oviv] mutat. in 04 m. rec. P, E]
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tiplicans numeros H, E effecit. erit igitur
I': 4=H:E [prop. XVII].

uerum I': 4= A:B. quare etiam 4:B=H:E.
rursus quoniam A ><X I' = H et B >< I' = Z, duo nu-
meri 4, B numerum aliquem I" multiplicantes nume-
ros H, Z effecerunt. itaque A4:B = H:Z [prop. XVIII].
verum etiam 4: B = H:E. quare etiam H: E=H:Z.
H igitur ad utrumque E, Z eandem rationem habet.
ergo E=Z [V, 9] .

Sit rursus E = Z. dico, esse A: B=1T": 4.
nam iisdem comparatis quoniam E = Z, erit
H:E=H:Z [V, 7}
weram H: E=1I": 4 [prop. XVII] et H:Z= 4:B
[prop. XVIII]. quare etiam A4:B =I": 4; quod erat

demonstrandum.

demonstratione usus de numeris iterum demonstrauerit, in
quibusdam hoc neglexit, uelut V' prop. 11 in his propositio-
nibus saepissime utitur, p. 228, 13 eiusdem libr1 prop. 9,
nostro loco prop. 7, et similiter in aliis. .

1) Cum Euclides plerasque propositiones libri V propria )K

S , Yk 32p

e corr. m. 1 p. é&orv dga — 18: vov Z]mg. m. 2 V.  &orw -

ot . E]l Z ¢. 18. Z] E ¢. 19. 4] in ras.

Post 4 add. Vpo: nel o dea 6 I' meog tov A, otrwg &6 H

®weog 7o» Z; idem inser. B m. 2, mg. m. rec. P. 20. nel] '

om. Vo. 21.8equitur in Vpg propositio de tribus numeris pro- d-p -'5"1[\

}éortionalibus; om., Pm. 1 (in mg. adscripsit m. recens) et '
ampanus (u. p. 231 not.); in B in mg. legitur a manu 1.

itaque Theoni tribuenda esse uideri potest; u. appendixz.
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%'

Ol ZidyieTor agiduol TV TOv avTov A0-
pyov éydvrmv avTols WETQOTGL TOVS TOV QUTOV
Adyov Eyovrag (odxig 6 e peliwv vov pelfove

5 xal 0 dld6cmy TOV EAdGaova.

*Eorwoey pag éidyioror dgiduol t@v tov avTov
Adyov éyévrav rolg 4, B of I'd, EZ' Aéyw, Ote
lodnig 6 I'd tov A pergel xel 6 EZ vov B.

O I'd yop tov A otx éove uéey. & pog dvva-

10 téy, Zorw* xal 6 EZ &oa vov B ta adra uéen éetiv,
dmeg 6 I'd tod A. Goa &oe éotlv év vg I'd uéoy
o0 A, vooavre éovt xel év v EZ uéen tov B.
digenedew o puiv I'd &lg ta 100 A péen va T'H, H4,
0 0t EZ &l3 ta tov B pégn o EO@, OZ° Eorar 07

15 foov 70 wAfdog tov I'H, HA g whijde vév EO,
OZ. xal émel igov elolv of THy HA doiduol ai-
Mdowg, elol 0% xal of E@, ®Z dgiduol loor ailrj-
Aowg, xeel dorwv iGov ©o mAndog tédv I'H, HA
whjde 1oy E@, BZ, ¥orv dpa wg 6 I'H meodg v

20 E@, otrmg 0 HA mgog tov OZ. Eovaw doo xal og
elg tov Ryovuévev meds fve TtV émoudvev, otrwg
dmavreg of nyodusvor meds dmevrag Tovg Emoudvovs.
éonwv dga &g 6 I'H mpds vov E@®, otrwg 6 I'd
weog vov EZ- of 'H, E® é&ga voig I'd, EZ &

lx]ua Vpe, P m. rec.; in B non liquet. 8. zov
4] corr. ex w0 4 V. 9. dotiv B. 10. fotw 0 I'd zod
A uégn Vpo. zov B) postea add. V. 11. émse B, corr.
m. 2. 12 %ty B. ‘zot] bis V. 14. ®Z] OH P; corr.
m. rec. [loov &7 £#orar p. ] in ras. g, 16. xal
imel — 19: tdy EO, OZ] del. V, om. ¢. 16. loor eloiv]
om. V.  d&lljlog] foot allilowg sloty V. 17, slol] sloly P,
tooc p. l’aoﬁ om. p. 19. E@] & o corr. V. 22. dma-
res P, corr. m. rec.
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XX.Y
Numeri minimi eorum, qui eandem ac ipsi ratio-
nem habent, numeros eandem rationem habentes ae-
qualiter metiuntur, maior maiorem et minor minorem.
Sint enim I'4, EZ minimi numeri eorum,
qui eandem rationem habent, quam 4, B.
g dico, I'4 numerum A4 et EZ numerum B
aequaliter metiri.
nam I'4 numeri 4 non est partes. nam
si fieri potest, sit. quare etiam EZ numeri
B eaedem partes sunt, quae I'4d numeri A4
[prop. XIII, def. 20]. itaque quot sunt in I'A
partes numeri 4, tot etiam sunt in EZ nu-
l meri B partes. diwvidatur I'4 in I'H, HA par-
©® tes numeri 4, EZ autem in E®, @Z partes
numeri B. erit igitur multitudo numerorum
I'H, H4 multitudini numerorum E®, @Z
aequalis. et quoniam 'H—=Hd et E® =6Z,
et multitudo numerorum I'H, HA aequalis est mul-
titudini numerorum E®, O@Z, erit
T'H:E@=Hd4:6LZ.
quare etiam ut unus praecedentium ad unum sequen-
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [prop.
XII]. quare T'H: E®@ =TI'4:EZ. itaque I'H, E®

“d

1) De propositione hic omissa haec habet Campanus VII, 20
add.: non proponit autem Euclides de tribus numeris continue
proportionalibus, quod ille qui ex ductu primi in tertium pro-
ducitur, sit aequalis quadrato medii, et si ille qui ex primo
in tertium producitur, fuerit aequalis quadrato medii, quod
illi tres numeri sint continue proportionales, sicut proponit in
16 sexti de tribus lineis. hoc enim facile demonstratur per
hane 20 cett.
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1§ avtg Adye &lolv éldocoves Ovreg avrdv OmeQ
éotlv advvavov® vnéxsvrar yag of I'd, EZ éiayioroe
TGV TOv avtor Adyov éydvrav alrols. ovx dpa uépm
dotlv 6 I'd 1o A pégog dpa. nai 6 EZ tov B 70
ovrd pépog dotlv, Bmeg 6 I'd vov A° lodwg g«
6 I'd vov A pevgsi xel 6 EZ tov B Omep &dsc
dsikor.

’

xe'.

Of moaroL weog dllﬁl(;vg agidpol ddayiarol
eloL Tdv tOv avrdv Adyov éydvrev adrols.

"Eorwoay mpdror medg dAAfdovs douduol of A,
B Aéyw, 8n of A, B Zidyorol &ler Ttdv TOV @UTOV
Abyov éyévrev adrols.

Ei yagp pi, Edovral tweg tév A, B éAdccoveg
aoiduol v ©6 avrg Adywm Gvres tolg A, B. Eetwoev
of T, 4.

Ensl obv of éAdyeror éoiduol tév wov adrdy
Adyov éydvrov wergovel tovg TOv avtov Adyov Eyov-
tag (odxig O t& pelfov vov uelfove xal 6 éAdrrov
tov fAdrrove, TovréoTiv 8 T& fyovuevog TOV %pov-
pevov xal & émduevog Tov Emdusvov, loduig doe 6 I
tov A upevgel xal o 4 tov B. o6dmg 0y 6 I tov
A peroet, tocavrar povides forwcay v v E. xal

om. B. avidv] om. 9. 4. EZ] P; EZ Hea p. &
lociwsg fge 6 I'd tov A] mg. . Sequitur propositio quae-
dam noua in BVpg, a Theone interpolata; om. P (add. mg.
m. rec.) et Campanus (u. p. 233 not.); u. app. 8. xe’'] uy’
BVp, P m. rec. 10. eloww PB. 12, eloww P,  14. Post
u# add. Theon: sloww of 4, B #ldyioror Tty 7ov adrov Adyow
égovrov avreis (BVpo). 15. B] corr. ex I'm. 1 p. 18.
{yovray adroic Vpp. 19. 8 re] du @. &ldssoy Vpoy., 20.
#ldgoove Vpp.  zovréom g.

1. évreg) om. @. 2. oriv] P, om. BVp%. 3. zov]
vp
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minores numeris I'4, EZ in eadem proportione sunt;
quod fieri non potest; nam supposuimus, I'd, EZ
minimos esse eorum, qui eandem habeant rationem.
itaque I'4 non est partes numeri 4. pars igitur erit
fprop. IV]. et EZ numeri B eadem pars est ac I'4
numeri 4 [prop. XIII; def. 20]. ergo I'4 numerum
A et EZ numerum B aequaliter metitur; quod erat
demonstrandum.

XXI.Y)

Numeri inter se primi minimi sunt eorum, qui
eandem rationem habent.
_ Sint primi inter se numeri 4, B. dico,
] B numeros 4, B minimos esse eorum, qui

eandem rationem habeant.

nam si minus, erunt numeri aliqui mi-
nores numeris 4, B, qui in eadem pro-
portione sint ac 4, B. sint I', 4. iam
quoniam numeri minimi eorum, qui ean-
dem rationem habent, eos, qui eandem ra-
tionem habent, aequaliter metiuntur, maior
maiorem et minor minorem [prop. XX], h. e. prae-
cedens praecedentem et sequens sequentem, I" numerum
A et 4 numerum B aequaliter metitur. quoties igi-
tur I' numerum A metitur, ot sint in E unitates.

r

= —

1) Propositionem omissae similem habet Campanus in addi-
tamento suo VI, 19: hic autem demonstrare uolumus aequam
proportionalitatem in quotlibet nmumeris duorum ordinum in-
directae proportionalitatis, quam demonstrat Euclides per 28.
quinti in quantitatibus in genere. dicimus ergo: si quotlibet
numeri totidem aliis fuerint indirecte proportionales, extremi
quoque in eadem proportione proportionales erunt, cett.
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0 4 Goa tov B pergel xara vog év 1¢ E govedeg.
xel émel 6 I’ vov A. pergel xara vog év 1 E povd-
dag, xol 6 E doa tov A pergel xave vog dv vo I
povadag. O ta avte O 0 E xal tov B psroel
xare vog &y T A povadug. 0 E dpa tovs A, B we-
Tosl modrovg Svies mpdg dAdijlovg: Smeg édotly ddv-
vatov. ovx dga EGovial tweg tov A, B élddeovsg
doidpol dv v adre Adyp Gvreg volg A, B. ol A,
B édpa éidyiorol &ler THv TOV avtov Adyov édvrav
atrolg: Omwesp #0er Oetéat.

xp’.

Ol éldyioroc dotduol tdv Tov adrov Adyor
ég0vrav avrols modtOoL mMEds dAAndovg &ldlv.

"Eoracay éAdyiotor deudpol tdv Tov adtov Ac-
yov éydvtav avroi; of A, B* Aéyw, 6rs of A, B
nedToL wedg aAdrAovs “slely.

E! yio w1 &l mpdror meog dAlijiovg, msTorest
Tg atrovg dgududs. uergeltw, xol éotw o I. xal
0cdxig pdv 6 I' ©ov A pevgel, vodavtar povddeg
éormcay &v 16 A, 66axg 0t 6 I' Tov B upevgst, to-
cavrar povidss éotwoay év 1 E.

‘Emel 6 I' wov A pevgel xave vag v 16 A

¢

povadag, 6 I' doa Tov A morlamdacidoes Tov A

XXII. Alexander Aphrod. in anal. pr. fol. 87.

2. ol éme/ — povddag] om. P (abesse mon possunt),
E] supra. ?. 4. 1o avvd | tavre B. 60 E xal] xal 0

Vo 9. elawv PB. 11. x6° BVp, P m. rec. 12.
owmw P, corr. m. 1. 13. atvroig] om. Alexander. 15.
Post £zowaw in V d2inlos delet. ~16. elof . 17. elow B.
modror| of 4, B modtos Bp. allnlovg of 4, B V. 18.
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quare etiam 4 numerum B metitur secundum unitates
numeri E. et quoniam I' numerum 4 secundum uni-
tates numeri E metitur, etiam E numerum .4 metitur
secunduni unitates numeri I' [prop. XV]. eadem de
causa E etiam numerum B metitur secundum unitates
numeri 4 [prop. XV]. itaque E numeros 4, B meti-
tur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest
[def. 12]. itaque non erunt numeri quidam numeris
A, B minores, qui in eadem proportione sint ac 4, B.
ergo 4, B minimi sunt eorum, qui eandem rationem
habent; quod erat demonstrandum.

XXIIL

Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent,
inter se primi sunt. -

Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent,
sint 4, B. dico, 4, B numeros inter se primos esse.
A nam si primi non sunt inter se,

?“:—_l ! numerus aliquis eos metietur. meti-
a1 i atur et sit I. et quoties I' nume-
Ei—

rum A4 metitur, tot unitates sint in 4,
quoties autem I' numerum B metitur, tot unitates
sint in E. :

quoniam enim I" numerum 4 secundum unitates
numeri 4 metitur, I" numerus numerum 4 multipli-
cans numerum A effecit [def. 15]. eadem de causa

evrovg] tovg 4, B Theon (BVpe). forw] om. . 20.
B} in ras. m. 2 P. 22, énel yao P, ezel o0y V m. 2, P.
23. I') 4V in ras, o. 4} I''in ras. V, ¢. Ante oy

rag. Y/, lin. V.
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nemoinxev. Owe ve avte O xal 0 I' tov E modia-
nAaouteag tov B memolnxev. deududg oy o I' dvo
aguduovg tovg 4, E modiemdeoidoes tovs A, B me-
molnxev*  Eovw Gga dg 6 4 medg vov E, oltwg 6
A nglg tov B of 4, E &ou voig 4, B v ©¢ avrd
Adyo clolv dAdgooves Svreg avtdy” Omep fatly adv-
varov. ovx Gox vovg A, B doidpodg doiduds tig
petgios.. of A, B &ge modtor meog dAiijiovg elolv
Omeg £0z Osikar.

’

xy .

Eav 0vo ¢oiduol medtor meog diijiovs
@6y, 6 Tov Eve adrdy wergdv deiduds meds
10v Aowmov medrog oTal.

"Ectwoay 0vo douduol modror molg allnlovg of
A, B, tov 8t 4 yerpemn tg aguducg o6 I Adyo,
8n xal of I', B moditor m@og daAdnAovs &lolv.

E! pap p1 elow of T, B mporor mpdg dAdrjiovg,
petgraes [tig] rovg I', B dgududs. pevoeito, xel éoto
0 4. émel 6 4 tov I' pergel, 6 0t I’ 1ov A pe-
voel, xal 6 4 doa vov A pergel. uevgsl O} xal
tov B* 6 4 &oa tovs A, B uerpel mpwrovg Svreg
m@dg aldrfjdovg Omeg fotly ddvvarov. ovx dee TOVS
'y B coudpodg coududg g ustorice.. of I'y B doa
mpdTOL WYOS GAMjAovg elolv: Bme Eder Oeifeu.

1. memolyne V o, PJ mutat. in E V; E E} r
V in ras., @. 2. ¢qudpdg] mut. in aouﬂyot qu doLdpo

oI dvo] of 4, Einras. V, ¢. 3. a(w&yov tov I' noua—
mlaciddartes v e cormr., g. memourjxaoty in ras. V, . 6.
elal p. 10. ne’ BVp, P m. rec. 12. meditog medg TOV
lotndy p. 15. 1éyw, 7] 1éyw post ras. P. 18, 7¢] m.
rec. P. tovg I, B] om, p. Post B add. V: ¢e8uovg, idem
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erit etiam I'>< E = B. itaque numerus I" duos pu-
meros 4, E multiplicans numeros 4, B effecit. erit
igitus 4: E = A4: B [prop. XVII]. itaque 4, E nu-
meris 4, B minores in eadem proportione sunt; quod
fieri non potest. itaque numeros .4, B nullus nume-
rus metietur._ ergo numeri 4, B inter se primi sunt;
quod erat demonstrandum.

.

XXITIIL.

Si duo numeri inter se primi sunt, qui alterum
eorum metitur numerus, ad reliquum primus erit.

- Sint duo numeri inter se primi 4, B, et
numerum 4 metiatur numerus aliquis I
dico, etiam I', B inter se primos esse.

pam si I', B inter se primi non sunt,
numerus aliquis I, B metietur. metiatur,

B et sit 4. quoniam 4 numerum I' meti-

tur, et I' numerum 4 metitur, etiam o

numerum 4 metitur. uerum etiam numerum B me-

titur. 4 igitur numeros 4, B metitur, qui primi sunt

inter se; quod fieri non potest. itaque numeros I,

B nullus numerus metietur. ergo I', B inter se primi

sunt; quod erat demonstrandum. '

T —
—i

@ mg. dotduog rovg I', B deduovg petonte ?;
19. énez’ ual émel V, dmsl slg o. 21. rm])')s] COIT. ex o
m. 1 P, zov p. 23. 1" B] (prius) B, I" Vo.
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%0’

‘Edv 0vo égiduol meds Tive dgiduov med-
ToL o, xal 6 &f avrdy_pevdusvog medg Tov
avTov mewrog foTal.

dvo yep dgudpol of 4, B medg twe doiduov
tov I' mpator &6twoav, xal 6 A tov B moAlamia-
outag tov A4 mouslto® Aéym, v of Iy 4 modros
7weog ardniovs elaly.

E¢l yog wi elow of I'y 4 medrow meds diiljiovg,
pergroer [rig] rovg I', 4 dgiduds. peropeirm, xol
dotw 6 E. xal énel of I'y A mpdiroL meds aArjiovg
elolv, ©ov 6% I' pevgel g doududs 0 E, of 4, E
doa meaTor mdg dAddovg elelv. oOadxg 0y 6 E tov
4 uergel, tooavrar povddes forwcov v td Z° xal
0 Z dge tov A pergel xave vag dv v¢p E povddag.
0 E &pa tov Z mollamiaciddag tov A wmemolnxuev.
alde pqy xal 6 A4 rov B moAdamAaowxcag tov A
memolnusy® lGog Goa éorly 0 éx tév E, Z 16 i
1y A, B. éw 0% 6 md tdv dxeov idog g T Vo
Ty péowv, of tédoages aguBuol dvdioydy elow:
éorww dga dg 0 E meds tov A, otrwg 6 B mpog tov
Z. of 0t A, E modror, of 0% mpadvor xal éAdyicTos,
of 0% Zldyoror agiduol Tdy Tov adrov Adyov éyov-
TaY avroly wsToveL Tovg Tov avtdv Adyov Ejovteg
loanig 0 ve pelfov Tov pelfova xal 0 éAdeowy TOV
éhdagove, ToUTéoTIv O TE NYoUusvog TOV NyovuEvov

1. »§° BVp, Pm. rec. 2. Post doefpol add. V (in ras.)

et @: modros. dedpov] mg. m. 2 V.  modro] om. V g.
8. @or PVpe. medrog foror meds Tov adedv p. 1. mor-
7to @, sed corr. ', 4] e corr. m. 2 p. 10. 7] om. P;
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XXIV.

Si duo numeri ad numerum aliquem primi sunt,
etiam numerus ex iis productus ad eundem primus erit.
Nam duo numeri 4, B ad numerum
aliquem I' primi sint, et sit 4>< B =4

‘ dico, etiam I, 4 inter se primos esse.
B 1 B nam si I', 4 inter se primi non sunt,
numerus aliquis numeros I', 4 metietur.
zl r la metiatur et sit E. et quoniam I, 4
inter se primi sunt, et numerum I" nu-
merus aliquis E metitur, numeri A, E inter se primi
sunt [prop. XXIII]. quoties igitur E numerum 4 me-
titur, tot unitates sint in Z. quare etiam Z numerum
4 metitur secundum unitates numeri E [prop. XV].
itaque E >< Z = A [def.15]. uerum etiam 4 >< B = 4.
itaque E >< Z = A4 >< B. uerum ubi numerus ex ex-
tremis productus numero ex mediis producto aequalis
est, quattuor numeri proportionales sunt [prop. XIX].
itaque E: 4=B:Z. sed 4, E primi sunt, primi autem
etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi autem numeri
eorum, qui eandem rationem habent, numeros eandem
rationem habentes aequaliter metiuntur, maior maio-
rem et minor minorem [prop. XX}, h. e. praecedens
praecedentem et sequens sequentem. itaque E nume-

add. m. rec. Post 4 add. Vq: aowyovs aoduds] corr.

ex aoudpovg m. rec. P. ol AJ corr. ex 0 I' o, ex
of T, 4 p m. 2; of 4, re i 4, E]E, 4p.
18. &ea] om, Vo. 19. leog] lsov g. 20. oi] ¢el? P,

del. m. rec. avaloyot . 26. éldrroy P. 26. élirzova P.
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nel 0 émousvog Tov émduevov: 0 E édpa %ov B ue-
toel. upergel 0% xal vov I 6 E éga tovg B, I' ue-
1osl mowrovg Svrag medg aAlijdovs” Omeg doTlyv adv-
varov. ovx dpa robg Ir,a o’zgu&ym‘)g agdudg Tig

5 yergrimsl, of I, 4 &ga n:gmroz. mog aAdrdovg elaiy
Omeg £0s Osikou.

’

xg’.
1;.& . ’Eav 6vo0 dgl,ﬁy.ol ngaitoc 7:9(‘); &lh)’lovg
1 m6w, o _#x vod Evog avrdv yevdpevos medg
10 tov Aowmov wodrog éoTaL.
. "Ectwdav Vo dguiuol medror medg dAiflovg of
A, B, nel 6 A favtdv moldamdaeideag tov I' moisl-
T Aépo, Otv of B, I' mowror meds dAdfdovg &lalv.
Kelodo pog v¢p A leog 6 4. émel of A, B moo-
16 vor m@odg aAdrjlovg elaiy, loog 0 6 A t6 A, xel of
4, B dga modtor mdg dAlijlovs slelv. éxdregog doa
16v 4, A meog 1ov B moitdg édomiv: xal 6 éx Tow
4, 4 &oa yeviuevog meog tov B modrog dovar. 0O
0t éx tav A, A peviuevog dgiduds éomiv o I. of
20 I, B &oe modror modg dAijiovg elolv: Omep &ds
dstEas.

xs’.
‘Eev 0v0 doiduol medg 0vo doudpods dy-
POTEQoL WEog ExdTeQov WBTOL BGLv, xel of
25 ¢ avrdv pevdpcvor modtor mEog cAAfjAovg
éoovrat.
dvo pag agdpol of A, B mpds dvo doiduodg
tovg I'y 4 dupdregos modg s’uoi-z.sgov modror £6Te-

2. 7ovg] v p. B, I'' T, B By, in ras. V. 4. ¢~
udg} om. . 7. xf BVp, P m. rec. 12, 4 favzdv] corr,
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runm B metitur. uerum etiam.numerum I" metitur.
itaque E numeros B, I' metitur, qui inter se primi
sunt; quod fieri non potest. itaque numeros I', o4
nullus numerus metitur. ergo I', 4 inter se primi
sunt; quod erat demonstrandum.

XXV.

Si duo numeri inter se primi sunt, numerus ex
altero eorum productus ad reliquum primus erit.
- - Sint duo numeri inter se primi 4, B, et sit
l A% = I'. dico, numeros B, I" inter se pri-
B | mos esse.
ponatur enim 4 = 4. quoniam 4, B inter
|4 T se primi sunt, et 4 = A, etiam 4, B inter se
- primi sunt. itaque uterque 4, 4 ad B primus
est. quare etiam 4 >< 4 ad B primus erit [prop.
XXIV], verum 4>< 4 =1I. ergo I', B inter se primi
sunt; quot erat demonstrandum.

XXVIL

Si duo numeri ad duos numeros singuli ad sin-
gulos primi sunt, etiam numeri ex iis producti inter
se primi erunt.

Nam due pumeri 4, B ad duos numeros I', 4

ex AE avdtér B, 18. B, I') I', B P. ¢&isl Vpo. 14,
nol dmel Vop; émel ovv p. 16, l’aog 8¢ — 16: allnlovc elotv]
om B, mg. m. 2 V. 16. B] in ras. Vp. ugog an’ ag @.
20"“1] JPB; comp. p; font Vo 18. dea] supra V,

é’u q: -ywops-vog B. Post hoc uerbum ras. dimid. lin.

22. xn° BVp, P m. rec. 23, deiduovg] om. p. 24, dot
PVpe.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 16



10

15

20

242 _ ZTOIXEIRN ¢

dev, xel 6 ulv A4 tov B moAdemiaoididag Tov E
woweirw, 6 08 I' ©ov 4 morlamAecidong tov Z moi-
slrw* Aéyw, Gre of E, Z modror meog aAijAovs elaly,

‘Emel yag éxdreoog tav A, B meog tov I' mod-
vds dorwv, xal 0 éx tdv A, B dga pevouevog moog
vov I' mgdrog fovar. 6 0% & vév A, B pevduevdg
éovww 6 E* of E, I' diga modvor medg dAdfiovg elaly.
dix T avta Oy xal of E, 4 medivor meog dAijlovg
elotv. éxdregog &ga vov I, 4 mgds tov E momrdg
dovw. xol G éx vov I, 4 &ga yevdusvog mgog Tov
E moorog prar. 6 0% & vdv I, 4 peviuevdg éoriv
6 Z. of E,Z &pa moodvor mdg aAAjAovg slaiv*
Smeg &0s Ocibou.

xg'.

‘E¢v dvo dgidpol moodror meds &Addflovg
ooy, xel mollamlesiddag Exdregog Eavrov
woLf) rive, of pevoucvor €€ avTrdY medTOL MPOS
aAdiiovg Eoovrar, xdv of éE doytc Todg pevo-
uévovg mwollamiacidGavreg mMoOLOGL TIVRG, KO-
xelvor we@droL medg aAifiovs dovrar [xal del
megl Tovg &xgovg Todro ovufalver].

"Eorocay 0vo dgiduol modror mdg adliiovg of

XXVIL Alexand. Aphrod. in anal. pr. fol. 87,

. E — 2: mollamlacidons tév] mg. m. 2 P. 6. éoms
codd 6] om. p. yevdpevos dox Vo. 7. 6 E fovuv p.
elol V. 8. 8t v¢ — 9: &lolv] mdly B. 8. ta a'vw}
raiza Vo. E, 4] 4, EP. 9. dea] om. B. oY
w0y .  10. dove Bqu, comp. p. 11 é’am%éau comp. p.
r,d)4,I Vo. & Z éguy p. 14. »8" B P m. rec.
16. o Pp. | 17, edrdy] -év in ras. g. 21, roito}‘
corr. ex té avré m. 2 B, 22, ddo] supra m. 2 V. deiduo
8do P,
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singuli ad singulos primi sint, et sit
AXB=E, I'>< 4=172
dico, etiam E, Z inter se primos esse.

Ay 1 Iy 1
Bi——- 4 r—
E\ . 1

Z 1

nam quoniam uterque 4, B ad I" primus est, etiam
- A>< B ad I' primus erit [prop. XXIV]. sed 4>< B=E.
quare E, I' inter se primi sunt. eadem de causa
etiam E, 4 inter se primi sunt. itaque uterque I', 4
ad E primus est. itaque etiam I'>< 4 ad E primus
erit. sed I'>< 4 = Z. ergo E, Z inter se primi
sunt; quod erat demonstrandum.

XXVIL

Si duo numeri inter se primi sunt, et uterque se
ipse multiplicans numerum aliquem effecerit, numeri
ex iis effecti inter se primi erunt, et si numeri ab
initio sumpti numeros productos multiplicantes numeros
aliquos effecerint, ii quoque inter se primi erunt [et
semper in extremis®) hoc accidit].

1) &ngot hoc loco satis insolenter positum est. neque
enim aliud significat nisi: ultimos, ultitmo loco productom
praeterea mirum est, bhaec uerba in demonstratione ne uerbo
uidem respici, nedum demonstrentur. quare puto, uerba xal
asl mwegl Tovs dxgove tovto supPalves lin. 20—21 ante Theonem
interpolata esse; omisit Campanus VII, 28 (sed in demonstra-
tione addit: sicque si infinities duceretur utrumque producto-
rum in sunm principium, essent omnes producti contra se
primi; et non solum, sed quilibet eductus ab a ad quemlibet
eductum a b.

16*
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A, B, xal 6 A éavtdv ulv moAdemiaoweoas tov I'
nowelrw, tov 08 I' mordemiacidoag tov A moislrom,
6 0 B fevrév ulv mollamiacideag tov E moislrem,
zov 0t E moAdamiadideng tov Z mowelte Afyw, Ome
of 7¢ I E nal of 4, Z mpdror meog dAljlovg slaiv.
Ensl yeo of A, B moaroL mwedg adrijiovg slolv,
xal 6 A foeveov moddamlecideag tov I memolyxev,
of I, B dpa modror mods aAdjlovg &lotv. émel ovw
of I, B modto. medg aAirjiovs &lolv, xal 6 B Savrdv
noddarwdaoiaoas vov E memolyxev, of Iy, E dge mod-
Tor mdg dAdjAovg elolv. madw, énel of A, B mpa-
Tor mweds ddijlovs slely, xal 0 B favrov moidemla-
ciwicag 1ov E memolmxev, of A, E &go mpdror medg
didjlovg slolv. Emel ovv Ovo deuduol of A, I' moog
0vo dguiuots tovg B, E aupdregor medg Exdrsgov
mowrol elow, xal 6 éx vév A, I' doa yevduevog medg
7ov éx viv B, E mpdvdg dovww. xel domiv 6 ulv éx
1ov A, 6 4, 6 0% éx vév B,E GO Z. of 4, Z
doa modroL medg dAAfjlovg eloly' Smep &der Octiar.

x7.

‘Edv Yo agudpol :rgano:. ngog allnlovg
Sou, xal dvvappdrepos meog Exdrsgoy adrév
nodrog ot xal éav cvvaugpdregog meds Eva
Tive adtdv wedrog 7, xal of éE doyfis detduol

25 wodtor mpog addfjiovg édovTac. .

<

Zvynslodacay pag Vo doiduol medror medg dAdij-
Aovg of AB, BT Aéyw, 01t xal ovvaugdregog 6 AT
nQog énaregov tdv AB, BI' modtds éotiv.

1, y.sv] om. Vo. 2. moizltw] woiel p. morelto toy 4
Vo (moujtw, sed corr., @). 3. pév] in ras. P. 8. ze]
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Sint duo numeri inter se primi-d4, B et sit
A< Ad=T¢et A< T'=4,
B><B=E e B<X E=2,

dico, et I, E et 4, Z inter se primos esse,
_ _ nam quoniam 4, B inter se primi

y I I sunt, et 4>< 4 =T, erunt I', B inter
4
E

se primi [prop. XXV]. iam quoniam
- I, B inter se primi sunt, et
PT B><B=—E,erunt I', E
Z inter se primi [id.]. rursus quoniam

4, B inter se primi sunt, et
B >< B = E, erunt 4, E inter se primi [id.]. iam
quoniam duo numeri 4, I' ad duos numeros B, E
singuli ad singulos primi sunt, etiam 4><I" ad B><E
primus est [prop. XXVI]. et A><XI'=4, B<X E = Z.
ergo 4, Z inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum.

XXVIIL

Si duo numeri inter se primi sunt, etiam uterque
simul ad utr@muis primus erit. et si uterque simul
ad alterutrum primus est, etiam numeri ab initio
sumpti inter se primi erunt.

Componantur enim duo numeri inter se primi 4B,
BI. dico, etiam A4I" ad utrumuis 4B, BI' primum
esse.

om. V. &lof Vo. 6. énel — elolv] mg. m. 1 V. &lol
BVpy. 8. slol Vpg. émel o9y — 9: slotv] om. p, mg. m.
1V 9. slol BVpeg. 11, &l V . 12. elel PVpeg.

14, émel] nel énel B. 16. B] corr. ex 4 V. 16. &loe
Vpo. 17. 7o) 76 Q. ot Vo, comp. p. 20, 2’
BVpge, P m. rec. 22. oot PVpg. cuvraugotegoy adrdy

moog Exdregoy V.  26. svwxsioBwcay @. 28, tdv] rdv P.
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El yag w1 elow of I'd, AB medro. medg aAldj-
Aovg, mpergrjoes Tig Tovg I'd, AB doiduds. uergelrom,
nel Eotw 6 4. émel ovv & A vovg I'd, AB ueroer,
xal Aoumdv doa tvov BIT pevgrjoes. psvgel 0% xal tov
6 B4 6 4 &pa todg AB, BI' uctpel modrovg dviag
meog dAlrdovg’ Omsp otly ddvvarov. ovx dga Tovg
I'd, AB dgiduods agududs tig perprjoes” of I'd, AB
dox mwodTor WEdg adAddjlovg elolv. e vo adra Of
xel of AT, I'B modror mpdg dAdjiovg elotv. 6 I'd
10 Zoa modg éxdregov vdv AB, BI' mpdrdg éorw.
"Boracay 0y wmdiw of I'd, AB mpdror medg
alifjiovg: Aéyw, One xal of AB, BI' mpaéror medg
diijdovg elaly.
E! yag w1 slow of AB, BI modvor medg aAldf-
15 Aovg, perorioe Tig tovg AB, BI' doududs. pevpsirm,
nol ot 0 4. xol émel 6 A éxdregov vdv AB, B
pergel, xal Olov doa vov I'A pergiioe. uevoel 0%
xal ©ov AB" 6 4 dga vovg I'd, AB pergel moo-
tovg Svtag medg a¢difjiovs’ Omep éotly advvarov. ovx
20 &pa tovg AB, BI' agifpovs aoududee tig uperorios.
of AB, BI' dga mporor modg aAdfjhovs elolv: 8msg
&0eL Octtar.

%9,
Anag modrog aQLduds xeos Emavra doid-
25 udv, Ov uy usrgel, modrdg doTiv.

1. T4l A'p. 2. TA4] Aecorr.p. AB) AB aub-
povg Vo. aqbudg] mutat. in doiduods p. 5. 4] in ras. .
8. 81e & — 9: glaly] mg. V. 8. dud] seq. ras. 2 litt, @.
9. 0f]af V,6 9. A, I'Blinras. p; I'd, 'BVg. T4
AT Vpo. 10. z@v] e corr. P. 12, xe/] supra V. 4B
e corr. p m. 1. 15. BI'] BT deidpovs V. petgrite o,
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nam si I'4, 4B inter se primi non sunt, numerus
aliquis numeros I'4, 4B metietur. metiatur et sit 4.

iam quoniam 4 numeros I'4, 4B metitur, etiam
reliquum BI' metietur.') uerum etiam B.4 metitur.
: | i . 4 igitur 4B, BI"' numeros me-
Al l B titur, qui inter se primi sunt;

4 quod fieri non potest. itaque
numeros I'4, 4B nullus pumerus metitur. ergo I'4,
AB inter se primi sunt. eadem de causa etiam AT,
I'B inter se primi sunt. I'4 igitur ad utromuis 4B
BI primus est.

iam rursus I'4, 4B inter se primi sint; dico, etiam
AB, BI inter se primos esse.

nam si 4B, BI' inter se primi non sunt, numerus
aiiquis eos metietur, metiatur et sit 4. et quoniam
4 utrumque 4B, BI" metitur, etiam totum I'4 me-
tietur.!) uerum etiam 4B metitur. A igitur I'4, 4B
metitur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest.
itaque numeros 4B, BI' nullus numerus metietur.
ergo AB, BT inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum.

XXIX.

Quiuis numerus primus ad quemuis numerum, quem
non metitur, primus est.

1) Neque hoc, neque quo lin. 17 utitur, usquam apud
Euclidem demonstratum est; pro axiomatis ea habuit. ecfr.
Clavius II p. 12 nr, X et XII.

23. 2" BVpg, P m. rec. 24. Gmavra] seq. lacuna 6 litt. V.
26. 6v — éorev] in ras. m. 1 p. pevey P, corr. m. rec.

N

o
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*E6rw wportog coududs 6 A xal tov B uy pe-
toelte’ Aéyw, ot of B, A mpdror mog adijiovg eloty.

E( yap wij &low of B, A mparor mwedg arirjiovs,
peTgrosL tig avrovs deududs. pergeltw 6 I émel ©
I’ ©ov B uerget, 6 0t A 1ov B 0¥ perpei, 6 I doa
T A ovx ot O avrdg. xal émel 6 I' tovg B, 4
uetQel, xel tov A doa ustgel modTov Ovre wy @V
avtg O avrdg” Omeg fotly cdvvavov. ovx dea Tovg
B, A peverjoe tig dotdudg. of A, B dga mpdror medg
aAdrjiovs elolv' Omegp &0er Ostkou.

.

Ecv dvo dgidpol moAlamwiacidoavreg di-
Afjlovg mor@el rive, vov 0 pevdusvov EE av-
TOY uEref TLg WPBTOg agedudg, xal fve TadY
8t doyisc merorjase.

dbo pag dgBuol of A, B moddamleoideavres
dArjAovg tov I' mowclrwoav, vov 0% I' pergelro Tig
nedTog doududg 6 A° Aéym, 0te 6 A Eve vév A4, B
usTQel.

Tov yog A w1 pergeiro’ xal &0t modvog 0 A°
of 4, 4 &ga modror wedg dAljAovg sloty. xol Ooduig
6 4 ©ov I' pergel, tosatrar povddss Sorwoay év vo E.
énel ovv & A vov I' pevgel xave teg év 16 E povd-
dag, 6 4 dga vov E moddamlacidcag tov I' memoin-
xev. aAda uyy xal 6 A tov B moldemAacideag TOV
I msmoimuev: loog &oo éotlv 6 éx vov A, E 16 éx

8. B, 4] 4, B p. 4 aefpdg] -dg in ras. . prver-
to . émel] wal & T' obn dour poves. émel ooy Vo et om.
wal p. Ante éme/ add. P m. rec. xal 6. 7] e corr. P.
B, 4] in ras. ; B supram. 1 V. 8. adrog 093 povag Vop.
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Sit numerus primus 4 et numerum B ne metia-
tur. dico, numeros B, 4 inter se primos esse.

nam si numeri B, A4 inter se pri-
mi non sunt, numerus aliquis eos
metietur. metiator numerus I'. quo-
niam I’ numerum B metitur, 4
autem B non metitur, I' et 4 iidem non sunt. et
quoniam I" numeros B, 4 metitur, etiam numerum 4,
qui primus est, metitur, quamquam idem non est;
quod fieri non potest. itaque numeros B, 4 nullus
numerus metietur. ergo 4, B inter se primi sunt;
quod erat demonstrandum,

XXX,

Si duo numeri inter se multiplicantes numerum
aliquem effecerint, et numerum ex iis productum pri-
mus aliquis numerus metitur, etiam alterutrum nume-
rorum ab initio sumptorum metietur.

f————14
j——— B
f——I

A i Duo enim numeri 4, B inter
B————— se maultiplicantes numerum I’
r 1 efficiant, et numerum I" metiatur
—id primus aliquis numerus 4. di-
Er— i co, 4 alterutrum A4, B metiri.

nam numerum 4 ne metiatur. et 4 primus est.
itaque A4, A4 inter se primi sunt {prop. XXIX]. et
quoties 4 numerum I" metitur, tot unitates sint in E.
iam quoniam 4 numerum I" secundum unitates nu-
meri E metitur, erit 4>< E =TI [def. 15]. uerum
etiam 4 >< B = I. itaque 4 >< E = A4 >< B. quare °

9. B, 4] 4, Bpo. 11. 18" BVpge. 18. dqidtpos mod-
208 V. 20. p7 ] supra V. 21. 4] in ras. ¢. el Vpo.
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tov A, B. &omwv dga og 6 4 medg tov A, otrwg 6
B mgog tov E. of 0t 4, 4 mpdror, of 0t moedror
nal éAdyiorol, of 0% fAdyioror ueroveL Tovg TOV av-
Tov Adyov &Eyovrag lodxig 8 te welfov vov upelfova

5 xal 6 éAdocwv Tov éAdGeova, Toutéomiw O re NyouU-
uevog TOV fyovusvov xel 6 émduevos TOV Emdusvov:
0 4 doe tov B peroel. owolwg 0y delousv, 8t xal
dov ©ov B uy pever, tov A pergries. 6 A dpa Sve
tév A, B pergei: Omep E0er Ocitan.

10 id’,

"Amag ovvPeros agudpds VRO MWTOV TLVog
aQiduov peroeirar.

"Eoto 6vvderos agidudg 6 4° Adyw, ot 6 A vmod
wewToU TIdg deLduoD ueTeelral.

15 ’Emel pagp ovvderdg domwv 6 A, perorde tig avrov
agududs. uergelrm, xal fotm 6 B. xal & ulv modrdg
oty 6 B, yeyovdg &v ely 10 émraydév. &l Ot evv-
devog, pevorioel Tig avrov doiduds. peTeelvwm, xel
forw 6 I xal énel 6 I' ©ov B pevgel, 6 0% B vov

20 A4 pevgel, xal 0 I' &pa tov A pevgel. xal & plv
mowrdg doriv 6 I, yeyovdg av &y ©d dmraydév. &l
0 ovvderog, perpnos tig avTov dedudg. TolavTng
o ywopdvng émoxépeng Anpdijoeral Tig mpdTog doLd-
udg, 0g pergroe. &l pag od Anpdijestar, ustercova:

3. »al] om. p. of 3¢ élagicro]) supra P, in mg. m.

1 Vg. 4 pelfoy zov] mg. @ (vov in ras,). 6. 1ov] (prius)

- inras. ¢, 8. B p7) in ras. p; wij supra V m. 2. Post pered
ras. 1 litt. p. 9. Sequitur in BVpg alia demonstratio
prop. XXXI a Theone addita; u. app. 10. iy BVg, P m.
rec.; 2.0 P 14. peroljTa P corr. m. 2. 17. loy &v
&ln 70 {nrovpevoy Theon (Bthp) 20. peroel] (prius)



ELEMENTORUM LIBER VII 251

[prop. XIX] 4: 4= B: E. uerum 4, A4 primi sunt,
primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter
_metiuntur, maior maiorem et minor minorem [prop.
XX], h. e. praecedens praecedentem gt sequens se-
quentem. itaque 4 numerum B metitur. similiter de-
monstrabimus, 4 numerum, si B numerum non me-
tiatur, numerum 4 metiri. ergo 4 alterutrum nu-
merorum 4, B metitur; quod erat demonstrandum.

XXXI.

Quemuis numerum compositum primus aliquis nu-
merus metitur.

Sit numerus compositus 4. dico, primum aliquem

numerum numerum .4 metiri.
nam quoniam .4 compositus est, nu-
merus aliquis eum metietur. metiatur
et sit B. et si B primus est, factum erit
id, quod iussi sumus.!) sin composi-
tus est, numerus aliquis eum metietur. metiatur et sit I
et quoniam I' numerum B metitur, et B numerum A4
metitur, etiam I' numerum 4 metitur. et si I' primus
est, factum erit, quod iussi sumus; sin compositus,

I
) 1B

— I

1) Sc. primum numerum numerum 4 metientem inuenire.
quamquam haec formula in problemata magis cadit, id quod
magis efiam de p. 262, 12 ualet.

om. p. 21. dijlov dv &l 70 fnrovpevor Theon (BVpe).

29, Post agifpds add. p: perpefro xal fotw 6 I'. nel émel
6 I tov B pstoel 0 0% B vov A pevosi, nal 6 I' doo oy A
petesi.  28. O1)] corr. ex 84 V, 84 pp.  24. 85] supra m.
2'P. Post pergrjose add. Theon wév med favrov, (huc usque
etiam P mg. m. rec.) os xal tov 4 pergrioer (BVpy). l]
corr. ex 5} m. rec. P..  o09] pij August. :
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v A dpududy Gmegor deudpol, @v Fregog évégov
éAdeeay éotiv: 37:59 éotlv advvavov év &puﬂpotg.
Anpdfecral g a(m n:(mrog a(wf)y,og, og y.emqo‘u
Tov md Savrov, Og xal TOV A petgqo'u. ,

"Aneg G, 6UvIsvog dpuBudg VWO mewTov Twdg
douduov perpsivar Omep &0ee Oetban.

iAp.

Anag ¢QiPuds Hror medvdg feriv 7 vVmO
ReWBTOV TLVog dgidpot peroelral.

"Eorw doududg 6 A° Aéyw, Ot 6 A fror medTdg
dory 1) VWO WewTOov Twog aLduoD uetpelros.

El ulv odv meardg éotwv & A, yeyovdg &v eln v
émivaydév. & 0% ovvPevog, meTpoEL Tig avTOV Wew-
Tog agLducs.

Aneg doa aeiBuds fror mpdvdg éoTww 17 VWO M-
Tov Twog aguduov uetpeltar Omep £0er dcika.

Ay,

‘Aoiducy Sodévrev 6mocwvovy evely Tovg

éAayiotovs téY Tov adrdy Adyov éxdvrev av-

20 Tolg.

"Eotwoav of Jdodévrsg Omodotovy agudpol of A,
B, I': st 0y eveelyv rovg édaylovovs tav Tov avtdv
Adyov éyévvev zois A, B, I.

Oi 4, B, I" peg fjvor medror meog diihovg sloly

1. ¢ fregos Vo. 109 éréeov BVpg. 2. doclv] (prius)
om. B, 3. mewrog a(wﬂpoc] supra m. 2 V, doiduds mwedrog p.
7. 18’ BY, P m. rec.; 1’ p. 8. mag P. 11. o Vop.
12. ysyovos] Pp, dnlov BV . 18. £mwzﬂsv] Kntovysvov
Theon (B PY). 17. 28’ BY, P m. rec; is’ p. 19. rovs
avrovg Aoyovg Bp. 22, tovg avrovg idyovg BVpo.
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numerus aliquis eum metietur. hac igitur ratiocinatione
_procedente inuenietur primus aliquis numerus, qui
metietur.!) nam si non inuenietur, infiniti numeri
numerum 4 metientur, alter semper altero deinceps
minores; quod in numeris fieri non potest. itaque
inuenietur primus aliquis numerus proxime anteceden-
tem metiens, qui etiam numerum 4 metiatur.

Ergo quemuis numerum compositum primus aliquis
numerus metitur; quod erat demonstrandum.

_ XXXIIL
Quiuis numerus aut primus est, aut primus nu-
merus eum metitur.
Sit numerus 4. dico, numerum 4 aut primum
esse aut primum aliquem numerum eum metiri.

4 jam si primus est 4, factum erit, quod iussi
sumus; sin compositus, primus aliquis numerus
eum metietur [prop. XXXI].

Ergo quiuis numerus aut primus est, aut primus
numerus eum metitur; quod erat demonstrandum.

XXXIII.

Datis quotlibet numeris minimos eorum, qui ean-
dem rationem habent, inuenire.

Dati sint quotlibet numeri 4, B, I oportet igi-
tur minimos eorum inuenire, qui eandem rationem
habeant ac 4, B, I".

A4, B, I"' enim aut inter se primi sunt aut non

1) Sc. numerum praecedentem et ea de causa numerum
4 (cfr. lin, 4). et puto, haec audiri posse. etsi fieri potest,
ut haec uverba in P mero errore ob ogotorélsvror exciderint.
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7 ov. & pdv ovv of A, B, I' medvor medg didflovg
elolv, éAdyorol elor TV TOV avrov Adyov éydvraow,
avroig. .
& 0t oV, slljpde Tov 4, B, I" vd pépiorov xoi-
5 vov ufrgov 0 4, xal 66dmg 6 4 Exacrov vov A, B, I"
uergel, todevrar wovadsg formcay év éxdorp tov E,
Z, H. xal &xaovog dpo tov E, Z, H &xaarov tov
A, B, I' pevgsl xave veg év tH A povddag. of E,
Z, H aga tovg 4, B, I' leanig uergovoww’ of E, Z, H
10 &ga toig A, B, I' év 16 avre Adyw &lolv. idym 01,
ot xal dyieror. &l yag wi &ow of E, Z, H éAd-
qioTor TV TOv avrov Adpov édvrev tolg 4, B, I,
foovras [tiveg] tov E, Z, H élacooveg dgidpol év
t@ avre Adpe Svrvsg toig 4, B, I. Eéstmoev of O,
15 K, A lodug &pa 6 @ vov A uevoel xal éxdregog
tov K, A éxdregov trav B, I. d6dxg 0 6 @ vov ' A
perpel, Todavrar povddes éotwoay v v M' xal éxd-
regog dpa tov K, A éndvsgov vév B, I’ perpel xara
tag dv 1 M povddeg. xal émel 6 O vov A pevgsi
20 xata tog év v M povddes, xal 6 M doa tov A ps-
tosl xata tég v 1o O povades. O ra avre Of 6
M xal éxaregov tov B, I' uerpei xata vag v éxa-
téoe tav K, A povddag 6 M dga vovg 4, B, I
pevoel. xel énsl 0 @ tov A pevosi xere Teg v o
25 M uovddag, 6 @ dge tov M molemdecideas tov A

6. #v] om. P. 7. Exacrog] Exacroy p. 10, zoig] corr.
ex zot m. rec. P. elol Vo. 11, nel] xal of p. 12! zoig]
corr. ex toc m. 1 P. 13. nveg] om. P. 16. B, ' I B
corr. ex 4, B m. 1 p. 8¢] o2 18. oy B, I'] zov T,
B p. 20. 4] © p. 21. xal 0 M V.
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primi. iam si 4, B, I' inter se primi sunt, minimi
sunt eorum, qui eandem rationem habent [prop. XXI}..
T 7 T sin minus, sumatur numerorum
! 4, B, I maxima mensura communis

r 4 4 [prop. II1Y), et quoties 4 singu-
H los numeros 4, B, I' metitur, tot

Il— unitates sint in singulis E, Z, H.
EL
zZ

D — l—k_—'

B 1

quare etiam singuli E, Z, H singu-
= los 4, B, I' secundum unitates numeri
A metiuntur [prop. XV]. itaque E, Z, H numeros 4, B,
I aequaliter metiuntur. itaque E, Z, H et 4, B, I' in
eadem ratione sunt [def 20). iam dico, E, Z, H
etiam minimos esse. nam si E, Z, H minimi non
sunt eorum, qui eandem rationem habent ac 4, B, I,
erunt numeri numeris E, Z, H minores, qui in eadem
ratione sint ac 4, B, I. sint ©, K, 4. itaque @
numerum A et uterque K, 4 utrumque B, I' aequa-
liter metitur, quoties autem @ numerum 4 metitur,
tot unitates sint in M. quare etiam uterque K, 4
utrumque B, I' secundum unitates numeri } metitur.
et quoniam @ numerum 4 secundum unitates numeri
M metitur, etiam M numerum 4 secundum unitates
numeri ® metitur [prop. XV]. eadem de causa M
etiam utrumque B, I' secundum unitates utriusque
K, 4 metitur. M igitur numeros 4, B, I' metitur.
et' quoniam @ numerum A secundum unitates numeri
M metitur, erit @ >< M = 4 [def. 15]. eadem de

1L
M

A——i |

1) Cum =dgiope prop. 8 spurium sit, Euclides tacite
eam ad quotlibet numeros transtulit; cfr. p. 269 not.
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memolnpusy. Oa Ta avra On xel 0 E tov 4 molla-
. mhaoidoas vov A memoinxev. [oog dga otiv 6 éx TodV
E, 4 v éx vov ©, M. &t doa og 6 E meog tov
0, ottwg 6 M meds tov A. pelfov 0t 6 E 1ot @

5 pellov doa xnal 6 M vov 4. xal uevgsl rovg A, B, I'
omep dotlv advwarov: vmdxerar yag 6 4 vov A, B, I"
10 uépiorov xowwov uérgov. ovx dpu Fcovval tiweg
tov E, Z, H é\ddooves agiduol év 16 avrg Adye
Ovreg volg A, B, I of E, Z, H apa éAdyovol &loc

10 T@v OV avrov Adpov éyovrev tolg A, B, I 8mep
&ee Oeikar.

Ad’.
}:;‘fhif hdvo doidudyv dodévrov svgelv, Ov éAd-

LLOTOY ueTQovaiy agidudw.

15 “Eotmcayv of dodévreg dvo deiduol of A, B dst
07 evgelv, ov éldyicrov pergovey dLBuov.

Of 4, B ypap #ror medror mwedg adirovg elolv 7
ob. Zotwoav mpdrspov of A, B modvor medg dAii-
Aovg, xal 6 A tov B moldemAecidcag vov I moieltm*

20 %l 6 B dpa vov A moldamAecideag tov I’ memolnxe.
of A, B dga tov I' pergovow. Aéym 07, 8t xal
dyorov. & pap wi, pergroovel Tiva deiduoy of
A, B é\dooova dvia rov I perpeltwoay tov A. xal
o0dxig 6 A tov A pergsl, rodatrar povddes Eorweay

25 év ©@ E, 00dnig 6t 0 B vov A peveel, tocatrar wo-
vadsg forocay dv v Z° 6 utv A dga vov E molde-

1. nsuotnus Vo. dwxta—2: newo{nﬂ.sv] om., ‘}) 8. dvteg
dv tp adrd A6yp p. 9. elow P.  12.15° BV, P m. rec;
i’ p. 16 ddo Gorduol of dodévres p. 16 aou&(wv] om. V(p
19. oy I' — 20: wollamlecidoeg] mg m. 2 B. 20. doa]
comp. supra V, fn @. 21. xal of P. perpovar Vo, 22,
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causa erit etiam E>< 4 = 4. itaque EX<X 4 =@ >< M.
quare erit [prop. XIX] E: ® = M: 4. uverum E > @,
quare etiam M > 4 [prop. XIII. V, 14]. et M nu-
meros A4, B, I' metitur; quod fieri non potest. nam
suppositum est, 4 maximam mensuram communem
esse numerorum 4, B, I. itaque non erunt numeri
pumeris E, Z, H minores, qui in eadem ratione sinf
ac 4, B, I ergo E, Z, H minimi sunt eorum, qui
eandem rationem habent ac 4, B, I'; quod erat de-
monstrandum.

XXXIV,

Datis duobus numeris, quem minimum metiuntur
numerum, inuenire.

Sint duo numeri dati 4, B. oportet igitur, quem
minimum metiuntur numerum, inuenire.

A4, B enim aut inter se primi sunt aut non primi.
prius A4, B inter se primi sint, et sit 4 >< B =1T.
quare etiam B >< 4 = I" [prop. XVI]. itaque 4, B
numerum I’ metiuntur. iam dico, eos eum etiam

Al | Bt

L

J————t 4

t—rtE | —Z
minimum metiri. pam si minus, 4, B numerum ali-
quem numero I’ minorem metientur. metiantur nu-
merum 4. et quoties 4 numerum 4 metitur, tot
unitates sint in E, quoties autem B numerum 4
metitur, tot unitates sint in Z. itaque erit 4 <X E=4,

petericovey PB. 26. ooantg 04] wnal oodnig Vo, oconig 3%
%al p. 4] e corr. m. 2 p.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II 17
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nhedidoas tov A memolyxev, &6 0 B rov Z modda-
nAacidcas Tov A memoinuey' ldog dpa éotlv O éx vow
A, E ©e éx tév B, Z. iomw dga dg 0 A med3 Tov
B, ottwg 6 Z mgog tov E. of 0 4, B mpamror, of
0} modror xal éiayiovor, of 0% éAayioTor wergoviot Tovg
Tov avrov Adpov Eyoveeg lodmg & e pelfov Tov ped-
fova xal 0 éAdooov Tov fldgoove’ 6 B dga vov E
perQel, wg émdusvog émdusvov. xal émel 6 A tovg B,’E
nwoddamdaoideag tovg I, 4 memolnxev, Forww doa ag
6 B mpdg ©ov E, otrwg 6 I' medg Tov A. pergel O}
6 B vov E' pevesi dpo xal 6 I' wov A 6 pelfov
tov éAdodova Gmep fotly advvarov. ovx &po of A,
B uergovel twa dgududv éldecove dvra voo I 6 I
dga éAdyioTog dv Uwo vov A, B usrgsita.

M Eracav 0% of A, B medror mgdg aldflovg,
xol eldjpBucay éAdyieror doiduol TdYv TOV adrov Ad-
yov éydviov voig A, B ol Z, E* lcog dpa dotiv 6
éx oy A, E ©6 éx tév B, Z. xal 6 A vov E modda-
whaciacag tov I' moieiro” xal 6 B doa tov Z molde-
nieewicag vov I' memoinxev: ol A, B doa vov I' ps-
toovow. Adyw 01, Ot xal fddyerov. & pag wi,
peTgrioovel Twve agududy of A, B éAdesove dvra tov I
pergeirmday tov A. xal dodug pwiv 0 A tov A pe-
Toel, todavrar povddsg éorocav dv v H, oddrig OF
0 B tov A pevget, todatrar povddes foracay év 16 O.
6 uiv 4 dpa vov H moldamiacidoag tov A memolnxsv,
6 0% B tov @ moAdamdacideas Tov 4 memolnxey. IGog

3. 4] (prius) corr. ex 4 V. b. psrgovory B, 9. I, dg
T postea insert. m. 1 p, post 4 1 litt. eras. 11. dea] &

doo p. oW Al v 4 P. 18 ystenaovaw P. Postzov T"
add Theon: drav of 4, B modror meos dAlfiovs doww (BVpeg,
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B > Z = 4 [def, 15). itaque 4 >< E == B >< Z.
quare erit 4 : B=Z : E [prop. XIX]. uerum 4, B
primi sunt, primi antem etiam minimi sunt [prop. XXT],
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem
[prop. XX]. itaque B numerum E metitur, ut sequens
sequentem. et quoniam A4 numeros B, E multiplicans
numeros I, 4 effecit, erit B: E = I': 4 [prop. XVII].
uerum B numerum E metitur. quare etiam I' nu-
merum 4 metitur [def. 20], maior minorem; quod
fieri non potest. itaque 4, B nullum pumeram nu-
mero I' minorem metiuntur. ergo I' numerum mini-
mum metiuntar 4, B.

Ne sint igitur 4, B inter se primi, et sumantur

4 B Z, E minimi eorum, qui eandem
b ' rationem habent ac A4, B [prop.
——12  ——E XXXIII]. itaque 4>< E=B><Z
: T ' [prop. XIX]. et sit 4>< E=T.

—4 itaque etiam B >< Z = I'. quare
——H +—18 4 B numerum I' metiuntur. iam
dico, eos eum etiam minimum metiri nam si
minus, 4, B numerum aliguem numero I’ minorem
metientur. metiantur numerum 4. et quoties 4
numerum 4 metitur, tot unitates sint in H, quoties
autem B numerum  metitur, tot unitates sint in @.
itaque 4 >< H= 4, B>< & = A4 [def. 15]. quare
P m. rec.) 15. 7] 04 p. 17. Z, E] corr. ex E, Z V.
19. toy I' — mollamlacieoes] mg. m. 1 p. nowelre — 20:
tov I'] mg. o. 20. memoinxe p. pergovor Vo, 22. pe-
zeyjoovewy PB, petgijoover 31 p. 24. H, éoang — 26: &v

t¢] om. p.  26. J] corr. ex A p.  27. 6 8t B — memoly-
®»ev] om. p.

17*
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dga dotlv 0 éx tov 4, H ©6 éx vodv B, & &omv
dpa dg 6 A meog Tov B, otrwg 6 @ medg rov H.
g 0t 6 A4 meog tov B, olrwg 6 Z medg tov E° xad
og Gpa 6 Z mpdg tov E, otrmg 6 ® mpog tiv H. of
0t Z, E édyiorol, of 0% éAdyioror pergovor Tovg Tov
avrov Abpov Egoviag loduig 8 ve pelfwv vov uelfove
xal 6 éAdocav tov dldooove’ O E &po vov H uergel.
xal émel 0 A vovs E, H mollawdaoideag tovg Iy, 4
memolnxey, E6tiv dga og 6 E mpog tov H, otrwg 6
I' mgog tov 4. 6 6% E vov H pergel” xal 6 I' dga
oy A4 pergel 6 pelfov wov éddecove Fmep ety
advvatov. ovx &pa of A, B psrgrjdove! tiwve dpidudy
édogove Svra tov I ( I' &pa éAdyierog dv v
tov A, B perpsivar: Omeg émer dsibou.

: ig'.

‘Ecv 8vo agidpol dgidudy tive peroamciy,
xal 60 éAdyiotog U7 aUVTG®Y HETQOVWEVOG TOV
avTOV peT@idst.

Avo yop aouduol of A, B agidudy tive tov I'A
ysrgshmﬁav, édyiovov 0% tov E° Afyw, 8t xal 6 E
wov I'd ystpai’

E(l yag ov yazgso 0 E zov 1"4 0 E vov AZ pe-
rodv Aamérw favvor fhdeoove tov I'Z. xal émsl of
A, B tov E psrgovew, 6 0t E tov AZ perpet, xal
of A, B éga tov AZ pergridoveiy. uevgotor 0% xal

2. wc] insert. m. 1 p H] in ras, . 3. ovﬂog 02
nqog 70 E] mg. o. Post E add. P: dil’ ¢ o A4 meog Tow
B, ovtwc 6 © mgog tov H; del. m. rec. xal og age] foruy
aga g p. 4, Z) 6 P, corr. m. rec. E] H P, corr. m.
rec. ®] Z P, corr. m. rec. H] E P, corr. m. rec. 8.
Tovg] Tév P. E H] H, E B. 12. pergroovay B. 18.
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A> H= B> 0. itaque 4: B = @ : H [prop. XIX].
uwerim 4 : B = Z : E. itaque etiam Z: E=@: H,
uerum Z, E minimi sunt, minimi autem eos, qui
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur, maior
maiorem et minor minorem [prop. XX]. itaque E
numerum H metitur. et quoniam 4 numeros E, H
multiplicans numeros I', A4 effecit, erit E: H=1I: 4
[prop. XVII]. uerum E numerum H metitur. quare
etiam I" numerum 4 metitur [def. 20] maior mino-
rem; quod fieri non potest. itaque 4, B nullum nu-
merum numero I’ minorem metiuntur. ergo I' nu-
merum minimum metiuntur 4, B; quod erat demon-
strandum.

XXXV.

Si duo numeri numerum aliguem metiuntur, etiam
quem minimum metiuntur numerum, eundem metietur.
4 . B Duo enim numeri 4, B nu-
T : 4 merum aliquem I'4 metiantur,

Z minimum autem £ numerum,
—E dico, etiam E numerum nume-

rum I'4 metiri.

Nam si E numerum I'4 non metitur, E nume-
rum 4Z metiens relinquat se minorem I'Z. et quo-
niam 4, B numerum E metiuntur, E autem numerum
A4Z wmetitur, etiam 4, B numerum A4Z metientur.

ovm] om. V. 15. 2" BV, P m, rec., in’ p. 16. Post
éav ras. 3 litt. BV, ysrgndwm P, pstqwm PVo. 20, nal
supra m. 1 P, 22. ov] pn August. raj rB. dZJ
Z4p, T4V in ras., @ 25. perqndovaw peTgovot] -ou
petgov- add. m. 2 B; psrorsover pergoiior Vpo; peroovow.
pergovor P.
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8dov vov I'd" xal Aowmdy &pa tov I'Z usrgrjgovory
éldooove Ovse tov E' 8msp éotly advvarov. ovx
doa ov uergsl 0 E wov I'4" psvoel dpa’ Smep 0
dcikor.
is’.

Toiedv ¢oidudy dodévrwv svoelv, Ov édd-
LLOTOV wETQOUGLY doLdudw.

"Ectwcay of dodévres voelg agiduol of 4, B, I
dsi 01 ebgeiw, Ov éAdyioTov pergovay agududy.

Elljpfe pie Tmd 0vo tév A, B édyiorog pe-
Toovuevog 6 4. 6 0y I' tov A ivor pergel 1 oD pe-
Toel. ueToeltw mobregov. pergover O xal of A, B
tov 4° of A, B, I' dga ©0v A pergovoy. Adym 01,
ote xol éldyerov. & pop wi, pergffdovew [riva)
aguduov of 4, B, I' éidocove Syta 100 d. pergel-
tocay ©ov E. éxsl of 4, B, I tov E pergovow, xal
of 4, B oo tov E pergovow. xal 6 éAdyierog doo
vn0 tov A, B upevgovuevog [vov E] uerorass. dAd-
yi6t0g 0% Umo vov A, B usrgovuevds doriv 6 4° 6 A
wga tov E pergiioe 6 pelfov tov éAdecove Omeg
orly ddvvarov. ovx dga of A, B, I' usrgricove! tive
agududy éidocove Svte tov A4 of A, B, I Gpe éAd-
qL0tov TOv A peTgovoww.

My} pevoeire On mddw 6 I' tov A, xal sihjpdeo

5. 1n° BV, 18" p. 9, psrgroovawy P. 10. zdv] in
ras. @. 11. 8] & P. 13. &ex 4, B, I' Vo. pszgoviae

Vpo, neverisovary P. ] om. Vo, 14. perorncover V
et corr. ex pergsloover @. mwva] om. Pp. 16. deududy
om. p.  fldosove] Tva doufudy fldrrova p.  16. émel ovw

Vo. psrgoto PVpo. 17. pevericovery P et comp. p; pe-
reovor V. '~ 18. zov E] om. P.  20. pereijoes] comp. p, in
ras. @. 21, I'] insert. postea . perericovery B, pergovar ch.
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uerum etiam fotum I'A metiuntur. quare etiam reli-
quum I'Z metientur numero E minorem; quod fieri
non potest. itaque fieri non potest, ut E numerum
I'4 non metiatur. ergo metitur; quod erat demon-
strandum.
XXXVI.
Datis tribus numeris, quem minimum metiuntur

numerum, inuenire.
Sint tres numeri dati 4, B,

oportet igitur, quem mini-
mum metiuntur numerum, in-
uenire.

sumatur enim, quem duo
numeri 4, B minimum meti-
untur, 4 [prop. XXXIV]. I igitur numerum A
aut metitur aut non metitur. metiatur prius. uerum
etiam 4, B numerum 4 metiuntur. itaque 4, B, I
numerum 4 metiuntur. iam dico, eos eum etiam
minimum metiri, nam si minus, 4, B, I' numerum
numero 4 minorem metientur. metiantur numeram
E. quoniam 4, B, I' numerum E metiuntur, etiam
A, B numerum E metientur. quare etiam, quem
minimum metiuntur 4, B, numerum E metietur
[prop. XXXV]. quem autem 4, B minimum meti-
untur, est 4. 4 igitur numerum E metitur, maior
minorem; quod fieri non potest. itaque 4, B, I
nullum numerum numero 4 minorem metientur. ergo
A, B, I numerum 4 minimum metiuntur.

rursus ne metiatur I" numerum 4, et sumatur,

—1 4 r
| B
| ~———I

1 1
b |

l——————E

22. I'] om. P. 23. uergijoovaw P, comp. p; pergodor Vo.
24. 7] 8¢ p.
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vmd vy I’y 4 éAdyiorog pevpoduevos douduog o E.
énsl of 4, B tov A4 pevpovow, & 0t 4 tov E pe-
toei, xol of A, B dga tov E pergovoww. pevgel O}
sl 6 I' [tov E* xal] of A, B, I aga 1ov E pergovoiv.
Myw 07, Ove xal 8Adyiovov. &l pog wi, uergrigovel
nwve of 4, B, I" éddedove Ovia to¥ E. pevgeltmoay
tov Z. émel of A, B, I" vov Z pergovoiv, xal of 4, B
dga Tov Z petgoveiy’ xal & éldyiorog dew Vwd THY
A, B pstgovpevog tov Z pergrios. éldyiorog 0% vmo
tov A, B pergovusvés doriv 6 A4 6 A Gpo Tov Z
psvgel. pergsl 0% xal 6 I' vov Z° of 4, I dgpa tov
Z uetgovow” @ore xal 0 Adyiotog vmo tov A, I’
ye‘rgoiywog v Z y.etmfo‘u 0 0t &’ldzw’rog VWO TV
I' 4 pergovuevds éoviv 6 E 6 E doa vov Z pevgsl

peltov vov éidgcove’ Omsg fotlv advvavov. olx
aga of A4, B, I y,etgno’ovo'[ e agl/&(.bov éAaooove
dvte 100 E. 6 E dpa éAdyierog av vmo tav A, B r
pevoeivar: Omeg &0& Oeikar.

At
‘Eav doufpds vmé tivog dotduot pevoirar,
0 uET@ovupevos Oupdvvpov ufgog ffer TH me-
TQOVYTL
"Aoududs yep 6 A Umé Twog agLduov tov B pe-

1. aeu&yog om. p. 2. pergovor V. d] corr. ex 4 p
m. 2. ost B in p m. 2 insert. I petercovey P, pe-
100G V(p , comp, pETQEl — 4: pETQOUGLY] om. p. 4.
w0y E. nal] om. P. I'] supra m. 2 V. perorjoovee P, ys-
zgover V. 6. 0] om. Vo. pezgrjsovary B, comp.
pezgovor V . 6. nva] om. tp e élaﬂova aquﬂpov Sy
T Pp. 7. pergoiow, nal of 4, B apa ﬂw Z] mg. 9 (ps-
tpovet). petgovar Vp. xeel of A B doa v Z petovcLy]
mg. m. 2 V. 8. petoovoy] ystenaovm V, comp. p, in ras. ¢.
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quem I', 4 minimum metiuntur numerum, E [prop.
XXXIV]. quoniam 4, B numerum 4 metiuntur, et
4 numerum E metitur, etiam 4, B

A—i . .

B numerum E metiuntur. uerum etiam
b i . .

r I’ numerum E metitur. itaque 4, B, I"
f—t . . .

P numerum E metiuntur. iam dico,
f—

E  eos eum etiam minimum metiri. nam
' & minus, 4, B, I numerum aliquem
2 inorem numero E metientur. me-

tiantur numerum Z. quoniam 4, B, I" numerum Z

metiuntur, etiam 4, B numerum Z metiuntur. quare

etiam, quem minimum metiuntur 4, B, numerum

Z metietur [prop. XXXV], uerum quem minimum

metiuntur 4, B, est 4. A igitur numerum Z meti-

tur. uerum etiam I' numerum Z metitur. itaque

4, I numerum Z metiuntur. quare etiam quem mi-
nimum metiuntur 4, I', numerum Z metietur [id.].

uerum quem minimum metiuntur I, 4, est E. itaque

E numerum Z metitur, maior minorem; quod fieri

non potest. itaque numeri 4, B, I' nullum numerum

numero E minorem metientur. ergo E minimus est,
quem A4, B, I' metiuntur; quod erat demonstrandum.

XXXVII
Si numerum numerus aliquis metitur, is, quem
metitur, partem habebit a metiente denominatam.
Numerum enim 4 numerus aliquis B metiatur.

9. 70v Z — 10: perpovywog] om. p. 12. pszordover p. Gezs]
om. P. é&ea vwé P. I', 4 p. 14. I', 4] Pp; 4, '
BVg. 16. B] om. p. p,szpnaovm] PB comp, p; pe-
zeover Vo. éldrrova tov E dvra p. 19. w B (post add.
m. 1, ut posthac saepius), V, P m. rec., p’ p. 20. perosirer ¢.

Fod
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voelode Adyw, St & A OSudvvpov ' udgos e
@ B.

‘Ocduig yoeg 6 B vov A uevgel, vosavrar wovddsg
forooav év v I. émel 6 B wov A pevosl xove g
& 16 I' povadag, ustost 0% xal % 4 povag tov I'
aeududy xeta tég v avng povddeg, lodxig doo f A
povag tov I' aoududv pergel xal o B tov 4. éval-
Aok &oa loduig 1§ A poveg tov B agududv pevgel xel
0 I' vov A° 0 dpa pépog éovlv §) 4 woveg oy B
dguduov, 16 avtd uépog datl xal 6 I' vod A. 7 6% 4
poves tov B aouduod udpog forly oudvvupov gt
xel 0 I' oo tov A uégog éorlv dudvvpov e B.
aovs 6 A udpog &s vov I' budvvuov Svre 16 B
omep &0 Oeibou.

’

An'.

‘Edv doidpds pégog &y ouovv, VEO, bpo-
viopov a@n‘}yov perondfocrar TR y,sgu

"Aoiduog yep 6 A uégog éyérm Griovv TéHv B, xal
16 B uéost dudvvpog fovw [deiduds] 6 I Aéym, G
0 I' vov A pevoel.

’Enel pog 6 B tov A pégog éotly Opdvvuov 76
I, &ovv 0% %l §) 4 povag vov I' pégog Suddvvuov
avte, 0 dga wégog dotly f A povas vov I' doudpod, To
avrd udgog €otl xel 6 B tov A- leduig doo 9 A po-
vag tov I' apududy uevgel xal 6 B ©ov 4. dvadla

2. 76] corr. ex o m. 2 V., 4. zi]om. . I']eras. V.

10. p,spog] mg. . 13. I'] in ras. @. ouwvvgoy Tov I" P
ovra] ov-supra.m 1P; om.p. 15 g’ BY, P m. rec.; pa”p.
16. vné] m. 2 B, 18. zov] 76 P, et e corr. V. 19.

O udYVROY P. 2gdpdg] om. Pp. 20. 4] corr. ex B p m. 2,
21. 30‘:[111) dotl wal V. 22, éoriv PB, comp. p.  23. ué-
Q0§ oo
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dico, numerum A4 partem habiturum esse a numero
B denominatam.

—_ Nam quoties B numerum 4 me-
— B titur, tot sint unitates in I. quoniam
b \r B numerum A4 secundum unitates
i A numeri I metitur, et etiam unitas 4

numerum I” secundum unitates eius metitur, 4 unitas
numerum I" et B numerum A aequaliter metitur. itaque
permutatim 4 unitas numerum B et I’ numerum A
aequaliter metitur [prop. XV]. itaque quae pars est
4 unitas numeri B, eadem pars est etiam I' nu-
meri A. uerum 4 unitas numeri B pars est ab
ipso denominata. ergo etiam I" numeri 4 pars est
a B denominata. quare 4 partem habet I' a B
denominatam; quod erat demonstrandum.

XXXVIIL

Si numerus partem quamlibet habet, numerus a
parte denominatus eum metietur. '
A | Numerus enim 4 partem

' 1B quamlibet habeat B, et a parte
f——— T B denominatus sit I dico, nu-
—d merum I numerum 4 metiri,

Nam quoniam B numeri 4 pars est a I" denomi-
nata, et etiam 4 unitas pars est numeri I" ab ipso
denominata, quae pars est 4 unitas numeri I', eadem
pars est etiam B numeri 4. itaque 4 unitas nume-
rum I' et B numerum A4 agqualiter metitur. itaque
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dpa loduig ) 4 woveg vov B douduov pevpsl xal 6 I
tov 4. 0 I dga tov A pevoelr Omep E0er Oetkar.

A9,
‘Aoiduov &vgeiv, 0g éAdyLorog dv fEer Ta
dodévra péon. .
"Eote to dodévre uépn va A, B, I dst 01 doud-
pov &bgeiv, Og fAdyotog Gv st ta A, B, I ufen.
"Eetwoay pag voig A, B, I' uépsow dudvvpor doid-

‘wol of 4, E, Z, xel elirjpde tmd tév 4, E, Z dy-

orog peTgovuevog agudpos 6 H.

‘O H dga opdvvpe uéen &ys vols A, E, Z. voig
0t 4, E, Z oudvvpa uépn éorl ta A, B, I 6 H dga
éyev ve Ay B, I' uéon. Aéyw 01, 6tr xal éddyiorog dv.
& yag mi, Eorer Tig vov H éidocov agududg, og Ffee
vo A, B, I" uéon. &6to 6 ©. émel 6 © &e e A,
B, I' uéen, 0 O@ dpa vmd ouavipwy aQLdudy usTeydiy-
oetar toig A, B, I' pépsow. tolg 0% A, B, I' uépsowv
ouwvvpor aeuduol elow of 4, E, Z*° & O &ge vmd
tév 4, E, Z pevocitar. xai éotwv éAdocov tov H-
omep éotlv advvarov. ovx &ga Eover tig vov H éAdo-
cav aguiuds, og éksu ta A, B, I" uéon® Omep &der dstka.

1. lodwng] om. p. 3. pa’ BV, P m. rec.; uf p. 6.
fotw o Sodévia ”é"%] sapra m. 1 £ 8. fotwoay] -oav
supra V. ~ydeJom.BVpg. 9. xal sldijgfo vxo tév 4,E Z}
mg. . 6 vwo BVpy. 10. Post 6 H add. Theon: émel (émz
oty Vo, nal énel P m. rec) 6 H 9mo zov 4, E, Z peroeivas
(BVpog, P m. rec.). 11, dpa] Pp, om. BV g. 12. dotl]

éotly PB, om. p. 7] om. P. I'] eupra m. 1 V. 14,
Post p7 add. Theon: 6 H édldyisros dv &yee 1a 4, B, I' uéey

"(BVpog, & yae pfy 6 H dlayrerog dv mg. ¢). Eoron] £orm Pp.

nug] supra m. 2 V. 16, péen] om. P. 19, éldzrwy P, 21,
Ante ¢qiPuds eras. og V. In fine: Evxiefdov oroygeloy ¢” PB.
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permutatim 4 unitas numerum B et I’ numerum A
aequaliter metitur [prop. XV]. ergo I' numerum 4
metitur; quod erat demonstrandum.

XXXIX.

Numerum inuenire minimum, qui datas partes ha-
beat.
4 B r Sint datae partes 4, B, I.

b 1o | oportet igitur numerum inuenire
d

. , minimum, qui partes 4, B, I’
—iZ habeat.

A partibus enim 4, B, I' de-
nominati sint numeri 4, E, Z,
et sumatur!) numerus H, quem o, E, Z minimum me-
tiantur. H igitur partes habet a numeris 4, E, Z
denominatas [prop. XXXVII]. uerum a 4, E, Z de-
nominatae partes sunt 4, B, I itaque H partes 4,
B, I' habet. iam dico, eum etiam minimum esse.
pam si minus, erit numerus aliquis numero H minor,
qui partes 4, B, I' habeat. sit ®. quoniam @ par-
tes 4, B, I' habet, numerum @ metientur numeri
a partibus 4, B, I' denominati [prop. XXXVIII].
uerum a partibus 4, B, I' denominati sunt numeri
4, E, Z. itaque ® numerum numeri 4, E, Z metiun-
tur. et minor est numero H; quod fieri non potest.
ergo non erit numerus numero H minor, qui partes
A, B, I habeat; quod erat demonstrandum.

I 10

1) Itaque Euclides hic quoque prop. 86 de tribus tantum
numeris demonstratam tacite ad quamlibet numerorum multitu-
dinem transtolit, sicuti supra in prop. 83 eodem modo prop. 3
tacite dilataunit (u. p. 2656 not.).

/s ¥ U3
241'17
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‘Ekv doiv booidnmorody doidpol §Efg dvd-
loyov, of 0% dxgot avdray m:grﬁro:, :n:gbg &H.'r}-
D el ’
Aovg @oww, éAdyietol l6L TOY TOV avToY lo-
yov éydvrov avrolg.

"Eorwoev Omocoroty doiduol &g dvdadoyov ol
A, B, I', 4, of 0¥ éxgot avrav of A, 4, medror 7edg
aAindovs Eorwmoay: Aéyw, Ot of A, B, I', A4 éayevol
gloL oY Tov avrdy Adpov ydvrev avrois.

E! yop w1, fotwoav éldrvoves viv A, B, Iy 4
of E,Z,H, ® & 1¢ advg Adye Svreg avrols. xal
énel of A, B, ', 4 év.ve avrd Adye &lel tolg E, Z,
H, @, xaf oty lgov ©o wiijdog [tov 4, B, I', 4] =6
nijde [zév E, Z, H, @), 0.’ isov &ou éotiv dbg 6 A
npog tov 4, 6 E mpog ©ov ©. of 8t A, 4 mesroe,
of 0¥ mpdror nel éAdyiovor, of 0F EAayioror agud-
uol geTpovor Tovs TOV avrov Adyov Eyovrag loauig
8 1& pelfov vov pelfove xal 6 éAdecwv Tov éldddova,

rovtéoTiv 8 e Nyovuevog TOV Myovusvov xel e Emo-

uevog Tov Eémdusvov. uevgel dga 6 A tov E 6 uel-
tov 1ov éAdocove Gmep éotly ddlvavov. ovx doa

- Edxleldov ovorgeiwy £ : 1 V. Post titulum in textu scholi-
um ad VII, 39 habent Vpg; u. app. 4. daw] om. Vo
slaev PB. 9. eloww B. 11. H] postea insert. V. 12.
4] postea ingert. V. slofv B. 13. »af doniv — 14: @] mg.
m 2 V. 18.tvév 4, B, T, 4] om. P. 14. 7é» E, Z, H, ©)
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L

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt
eorum, qui eandem rationem habent.

Sint quotlibet numeri inter se proportionales dein-
ceps A, B, I', 4, et eorum extremi A, 4 inter se
primi sint. dico, numeros 4, B, I, 4 minimos esse
eorum, qui eandem rationem habeant.

Al———— : —— E

Bi v 1Z
N— \— H

A4 1 1@

Nam si minus, numeri E, Z, H, ® numeris 4, B,
I, 4 minores sint eandem rationem habentes. et quo-
niam 4, B, I', 4 et E, Z, H, ® in eadem ratione sunt,
et multitudo multitudini aequalis est, ex aequo erit
[VII, 14] 4: 4 = E: 6. uerum 4, 4 primi sunt,
primi autem etiam minimi sunt [VIL, 21], minimi
autem numeri eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem
- [VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et sequens
sequentem. itaque 4 numerum E metitur, maior

”

om. P. 18. 8 72 pelfov — 19: govzésrw] P; om. Theon
(BVg).  21. ddvvarov] dromov V.
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"of E,Z, H, ® é\aceoveg ovreg tav A, B, I'y 4 év

10

15

20

TG vt Adye elolv adrols. of 4, B, I', 4 &g
Ehdyiotol elor TOv TOV avtov Adyov éydvrev adrols
Gmeo #0e Osibou.
g

’Ao1dpovs svoelv éEfjgdvadoyor édayloTovg,
8oovg dv émivaky tig, év 1o dodévre Adym.

“Eoro 6 dodsls Adyog év é&hayloroig douduols o
100 A meds tov B dsi 07 apudpovg evgelv Edjg
avaloyov éieylerovg, odovg av wig émivaly, v To
tov A meog tov B Adye. )

‘Exiteraydooay 07 téodageg, xal 6 A Eovrov
moddamiaoiacag vov I mwoslrw, tov 0% B moAdamia-
guieas tov 4 mowelrw, xal v 6 B favrov molde-
nlaciicag 1ov E mowslrw, el &ri 6 4 vodg I, 4, E
moldamdaoiddes tovg Z, H, ® moielrw, 06 0t B zov
E moldamwiasiiceg tov K mowelrem.

Kol émel 6 A éavrdv plv mordamiediddag Tov
I’ memolnxev, tov 0¢ B moddemdacidcag tov 4 me-
molyxev, &6ty dga og 6 A medg vov B, [oDreg)
0 I’ mpdg tov 4. malv, émel 6 piv A tov B mol-
Aamdacideag vov A memolyxev, 6 0% B éavrdv modde-
mhadidoag 10v E memolnxev, éxdregog doa vov A, B
tov B moldamladiidas éxaregov tov 4, E memoinxev.

8. &lowv P. ovrois] om. V. 7. g émrafy P. 9.
£tng] supra m. 2 V, om. ¢.  10. dmrdlp mg Vo 12.
técopsg | & P et post ras. 1 litt. B. 13. tov 8% B — 14:
nowelro) om. . 18, pév] om. Vo. 19. memoinxer] (prius)
wemolpne V. 20. Ante Zoriv add. Theon: deuuos 87 6 A
ddo tovs 4, B mollamlacicoag tovg I', 4 msmolnuey (BV g).
t6v] insert. @.  odrwg] om. P. 21, pév] P, om. BVg.
24. tév] zov P.
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minorem; quod fieri non potest. itaque E, Z, H, ®
eandem rationem non habent ac 4, B, I', 4, quibus
minores sunt. ergo 4, B, I, 4 minimi sunt eorum,
qui eandem rationem habent; quod erat demonstrandum.

IL

Numeros inuenire minimos deinceps proportionales
in data proportione, quotcunque propositum erit.

Sit data proportio in numeris minimis') 4: B.
oportet igitur numeros inuenire minimos deinceps pro-
portionales in proportione A : B, quotcunque propo-
situm erit. — propositum sit, ut quattuor inuenia-
mus, et sit 4>< 4 =1T, A>< B =4, B>< B=E,
AXTI=2Z Ad>Xd=H, AXE=0, B<E=K.

——14 l———— T

et quoniam 4 >< A =TI et 4>< B =4, erit
A:B=1TI:4 [VII], 17].
rursus quoniam A4 >< B = 4 et B >< B == E, uterque
4, B numerum B multiplicans utramque 4, E effecit.

1) Si proportio data minimis numeris proposita non est,
per VII, 83 minimos inueniemus eorum, qui eandem ratio-
nem habent.

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 18
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forwv dga dg 6 A meds 1ov B, ovrwg 6 A m@dg
tov E. ald og 6 A mpog tov B, 6 I’ medg Tov
4 xal ag doa 6 I' medg tov A, 6 4 medg tov E.
%l énel 6 A tovg I’y 4 molderwdesidoag tovg Z, H
memoinnev, Eorwy dga g 6 I meog wov A, [ovrwg]
6 Z mpég vov H. ag 8¢ 6 I' mpog wov 4, otrag
v 6 A mgog vov B xal dg dga 6 A mgog Tov B,
6 Z mpog wov H. mdluw, énel 6 A vovg 4, E mol-
Aemdediides tovg H, @ memolyxev, fgvwv &po g O
A4 meog wov E, 6 H mpdg tov O. ddd’ og 6 4
ngos tov E, 6 A meds vov B. xel aog doo 0 A
7wpog tov B, ovrwg 6 H meds vov @O, xal émel of
A, B ©ov E mollarlacieoavreg tovg @, K memoujxa-
ow, &t doa g 6 A meds tov B, obrwg 6 @
wodg tov K. did’ wg 6 A mpdg wov B, odrwg O
76 Z mpog vov H xal 6 H medg tov @. »al wg doe
0 Z moog vov H, otrwg 6 & H mdg t0v © xal
0 @ meog tov K of I'y 4, E épa xal of Z, H,
@, K avdloydv elow év td tob A modg tov B Aoye.
Aéyo 01, Orv xal Aayiovor. émel yap of A, B éAua-
70700 &loe Thv TOV avrév Adpov éydviev avrols,
of 0% fAdyeTor Ty TOV altiv Adyov éydviav mod-
ror weog dlAjAovg elolv, of A, B &pa modror medg
adlijdovg elolv. xal Exdvegog udv vdv A, B favrov
noAdawiacidoag éxdrsgov twv I'y, E memolnxev, éxd-
regov 0% v I'y E moldamiaoiicag Exdregov T@v
Z, K memolqxev: of I'y E doa xal of Z, K modror
medg dAMjlovg elolv. éev 0% @aw Omodoioty doid-
pol étfg dvddopov, of 0t &xgor avrdY WeHTOL WEOS

¥ ¢

2.6 '] ofrawg 6 I" V. 8. xal o doe &6 I" mog tow ]
mg. m. 2 V addito in fine oftwg. 6 4] nal 6 4 V, ovtog
Y
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itaque A:B=4:E [VI], 18]. veram A:B=1TI":4.
quare etiam I': 4 = A4 : E. et quoniam 4 <X I'=1Z
et A d=H, erit ': 4=2:H [VIL, 17]. uerum
erat I': 4 = A: B. quare etiam 4: B— Z: H. rur-
sus quoniam A4 >< 4= H et 4>< E = @, erit [VI]
171 4: E= H: 6. verum 4: E= A4:B. quare etiam
A:B=H:0. et quoniam

AXE=0¢t BXE=K, 4
erit [VI[, 18] 4: B=6: K. uerum

A:B=Z:H=H:0,

quare etiam Z: H=H:0=@: K. itaque I, 4, E
et Z, H, 6, K proportionales sunt in proportione 4 : B.
iam dico, eos etiam minimos esse. nam quoniam 4,
B minimi sunt eorum, qui eandem rationem habent,
minimi autem eorum qui eandem rationem habent, inter
se primi sunt [VII, 22], 4, B inter se primi sunt. et
uterque 4, B se ipsum multiplicans utrumque I, E effecit,
utrumque autem I', E multiplicans utrumque Z, K effecit.
itaque I, E et Z, K inter se primi sunt [VII, 27].%)
sin quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, et
extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt eorum,

1) H. e. I"' et E primi sunt inter se et item Z et X. nu-
meros I', E, 4 corolla.ru causa per totam propositionem
respicit.

#wat 6 4 @. E] e corr. V. 4. zovdg] corr. ex 0% V. zovg]
corr. ex tov V. 5. otrmg] om. P. 8. H] seq. ras. 1 litt. V.
10. 6 H) ovtwg 6 Hgp etm.2V. di’ og] ag 8¢ P. 12
odrwg xal P, 14. o¥rmg] om. BV g, 15. ald’ ] £dsiydn
8¢ mal Theon (BVg). 17. 1:5] om. P, 19. ldyw] supra
m. 2 B. 21 #lowy P. avtoic — 22: {yoviwy] om. P. 22,
Post éz6v10v add. adroic Vo, et supram. 2 B, 24. elof Vo. |
27. K] (alt)) H ¢. 29. d¢] om. ¢.

18*

"
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dAdjiovg wow, EAdyiorol &l6i TGV TOV avtov Adpov
éovrov avroig. of I'y 4, E doa xal of Z, H, ®, K
éAdyieTol Elos TV TOY avtov Adyov &oviev Toig
A, B 8wep Eder deikar.

- Hogiopa.

'Ex 07 to¥tov @avepdv, On éav toels aguduol
ékfig qvdloyov dAdyioror @6l T@Y TOV alrov Adyov
éovrov avrolg, of axgo. avtdy vsTgaymvol &low,
dov Ok téooageg, wvfo.

7

'E¢v @d6ww 6modototy douduol éEdjg dvdio-
yov éldyi6toL TGV 10V avrov Adyov égdviav
avvtoig, of dxgot avTdY We@TOL WPOG ¢AAsjAovs
eloiv,

"E6twoay Omodoiovy douduol ki dvdloyov éid-
1L0T0L THY TOV avrdy Adpov éydvrev avvoly of A,
B, I, 4 idyw, St of &xgor avrdv of A, 4 mpdrot
meog diMjAovg eloiv.

Elijgpdacay pap O0ve udv dguduol Zdyioror v
t vév A, B, I', 4 Aéye ol E, Z, vgéis 6% of H, O,
K, xal éEfg évi mhelovg, Ewg 10 AauPavousvov mwidj-
Bog loov yévyrew te mAide vév A, B, I, 4. &ldgj-
pdwoay xal éerweav of A, M, N, 5.

1. sloww PB. 2. K] corr. ex I'm. 2 V. 5. wéqropa]
mg. m. 2 V, om. ¢. 6. dav] é&v seq. ras. 2 litt. P, 7.
Ao ﬂ.azwroz Vo. dow B. “1éyov] mg. ¢. 9. 8¢] supra
m. 2 V. téconpeg] 8 B. 17. I'] postea insert. m. 1 V.,
20. of H] corr. ex of m. 2 B. 21. K] in ras. P. xeel ]
supra, add. of m. 1 P; nal del B. fog o0 Theon (BVe),
fwg &v August. 23. fotwoav] -» e corr. m. rec. P
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qui eandem rationem habent [prop.I]. ergo I, 4, E
et Z, H, ®, K minimi sunt eorum, qui eandem ratio-
nem habent ac 4, B; quod erat demonstrandum.

Corollarium.

Hinc manifestum est, si tres numeri deinceps pro-
portionales minimi sint eorum, qui eandem rationem
habeant, extremos eorum quadratos esse, sin quattuor,
cubos.?)

IIL

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt
minimi eorum, qui eandem rationem habent, extremi
eorum inter se primi sunt. v

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,
B, I, 4 minimi eorum, qui eandem rationem habent.
dico, extremos eorum 4, A4 inter se primos esse.
sumantur enim duo

—id tB 1 r L

\ g numeri minimj in pro-
E Z portione numerorum 4,

——— 1 H e B, I, 4 [VII, 33] E,

\ K Z, tres autem H, 0, K

N et deinceps uno plures
— [prop.11], donec multitu-

& do sumpta aequalis fiat

multitudini numerorum 4, B, I, 4. sumantur et sint
A, M, N, 5. et quoniam E, Z minimi sunt eorum,
qui eandem rationem habent, inter se primi sunt

1) Nam 4 : B=I:4 =
practerea 4 : B=Z : H=H:0
K = B >< E = B%

4d:Eet ' = 4% E = B*
=0:Ket Z=A<I'=4%
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Kal énel of E, Z #ldyorol &lor tow tov avtdv
Adyov éydvtav adrols, medror medg @ldjlovg &lolv.
nol émel éxaregog vwv E, Z favrov updv moddamwia-
owcoag Exdvegov tov H, K memoimxev, Exdregov O
tov H, K mollanladieoag éxarsgov tov A, 5 me-
moiqrev, xal of H, K doa xol of A, 5 medror medg
dAdfjlovg &lolv. xal émel of A, B, I'y 4 éiayiorol
&loL Ty Tov avrov Adyov éybévrow avroig, slol O}
xal of A, M, N, 5 dyoror év © adrg Aoye Svisg
tol; A, B, I'y 4, »al éotwv l6ov v wA5jdos tav 4,
B, I'y 4 16 whijde vév 4, M, N, 5, Exacrog dou
tév A, B, I, 4 éxaoro tédv 4, M, N, 5 loog éoviv
loog dog dotlv 6 ulv 4 g 4, 6 0t 4 16 5 xal
glow of A, 5 mporor meog allfiovg. xal ol A, 4
doa modToL mwPog dAAjlovg elaly omep £0e deifa.

8.

Adyov dodévtov omodwvoty v €laylerocg
agiduoig deiduovg evoelv évg dvdloyov éla-
1i6rovg év tolg dodeice Aoyous.

"Eotwoay of Oodévreg Adyor év éiayiotoig coud-
pols 8 & o0 A mpog Tov B xal 6 rov I' meds
w0v 4 xal & 6 vov E meog tov Z* dst O dgid-
uols evgelv EEtjg avdiopov haylorovs &v ve 6 TOv
A4 meos vov B Aoyw xel év vg tov I' mpog wov A
xal Eve év g tod E medg vov Z.

Elljpde yag 6 vmd vév B, T’ éldyioros pergov-
pevog agududs 6 H. xal oodug udv 6 B zov H

1. ual émel — 3: éavrdy pév] of doo dugor adtdw of A4, 5
nedror mweds dAindove slolv. émel yoe of E, Z medtol Exdrsgog

3t wdrdv favtéy Theon (BVg). 1. elow P. 4. K] eras. V.
5. 36y A] 10y A P. 6. wel] om. BVp. =xal of 4, & — 1:
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[VI, 22]. et quoniam E X E=H, Z><X Z =K
[prop. II coroll.] et EXX H= 4, Z>< K = 5 [id.],
et H, K et 4, 5 inter se primi sunt [VII, 27]. et
quoniam 4, B, I', 4 minimi sunt eorum, qui eandem
rationem habent, et evtiam 4, M, N, 5 minimi sunt
in eadem ratione ac 4, B, I, 4, et multltudo nume-
rorum 4, B, I', 4 multitudini numerorum 4, M, N, 5
aequalis est, singuli 4, B, I, 4 singulis 4, M, N, &
aequales sunt. itaque 4= A4, 4= 5 et 4, 5 inter
se primi sunt. ergo etiam 4, A inter se primi sunt;
quod erat demonstrandum.

IV.

Datis quotlibet rationibus in numeris minimis nu-
meros inuenire minimos deineeps proportionales?!) in
rationibus datis.

Sint datae rationes in numeris minimis A : B,
I': 4, E:Z. oportet igitur numeros minimos inuenire
deinceps proportionales in rationibus

A:B, I': 4, E: Z.

sumatur enim, quem minimum metiuntur B, I,

numerus H [VIL, 34]. et quoties B numernm H me-

1) Uerba £Eijs dvddoyoy hoe loco proprio sensu usurpata
non sunt; neque enim rationes inter se aequales sunt. signgﬁcat
Euclides, terminum sequentem prioris rationis praecedentem
esse posterioris. habet idem Campanus.

slolv] modtor xal of 4, & Theon (BVg). 7. xal énmel — 8:
.:Zm mg. m. 1P 7. d] om. B, 8 elot] elowv P; do: V.

ldyiotoe] om. Vg 14. ziow] P; émel Theon BV g).
Post aAljdovs add. Theon: slefy, l’coc %K) piv 4 19 Ao 8
=t 4 (BYo) 18. dvaloyor] P; V mg. m. 1, del m. rec.;
om. Bag. 19. dodreioy B. 21. -rov] corr, ex 16 V. 22.
o7] seq. ras. 2 litt. V. 23. dvdloyov] om. BV,
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ueTQel, toGavrdnig xal 6 A Tov @ pergsita, 60duig
0t 6 I' vov H pevoel, vocavramg xal 6 A wov K
pergeltw. 6 02 E tov K o pevgel 1 ov pergst.
ueToeltm medregov. xal o6ddxg 6 E vov K uerper,
roGovrang xal 0 Z tov A uetositw. xal Zmel lod-
wg 6 A tov @ pergel xal 0 B vov H, éorw oo
g 6 A mgog Tov B, oltwg 6 @ wpég Tov H. dux
ta ovre 0 xnel g 6 I' meog tov A, ovrwg 6 H
nog 10v K, xal & &g 0 E mdg tov Z, olrwg 6
K moos vov A of ©, H, K, A dpa étijg avdloydy
slow &v 18 T 100 A mdg Tov B xel v 16 vod I
noog tov A xel &t dv te tov E meog tov Z Adyp.
Aéyw 01, Orv xal élayieror. & pag w1 elow of O,
H, K, 4 &g avaedoyov éhdyoror &v te tolg tov A
7gdg ©ov B xal tov I' mgog tov 4 xal év ¢ 10D
E mgog tov Z idyoig, E6tmcay of N, E, M, O. xal
énel domv o3 0 A medg Tov B, otrwg 6 N moog
tov 5, of 0% A4, B élayioror, of 0% &ldyioror ue-
ToveL Tovg vov avrdv Adyov Eqovtag ledwig & Te
peltov vov pelfove xal 0 éidodov tov éldddova,
ToutéoTiy § 18 Npovuevog TOV Myovuevov xel 6 émd-

usvog TOv émduevov, 6 B dpo tov E uevgel. i

1. @] eras. V. 2. xai] om. V. 9, #rs o¢] in ras.
m, rec. P. 10. ©, H] e corr. post ras. 2 litt. V; H, @ B.
avdloyoy] P; om. BVy. 11, z¢é] om. Vg. 18, @]] eras. V.
©, H| H, ® B. 14. avdloyov] P; mg. m. 1 V, del. m. rec.;
om. Bp. ze] om. BVg. 18. xaf] xal év w6 P.  év 6] ive
6 B, fu év v Vo. 16. Post 26yore add. Vq): Eoovral Tiveg
tov H, ©, K, 4 gﬁc (mg. V) Zldccoves deuol &¥ te zoig
109 A mgog 70v B nal tov I’ mods tov 4 xnal & (supra V)
10t E mgog 70v Z 1oyorg; idem B mg. m. 2 om. £Eig et fre.
17. ag] supra m. 2 V. N] H o 18. of % éldyiorol]

om. P. pergotory V. 20. éldrrov zov éldrrove Vo, 21,

z¢] om. P. 22. doa] & o.
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titur, toties etiam 4 numerum @ metiatur, quoties
autem I' numerum H metitur, foties etiam A4 nume-
rum K metiatur. E igitur') numerum K aut metitur

Al—— Bi 1
I l di !
E| | Z —
——-iN H
| | j—— 1
| , I —
M | —— 1K
! 10 !

aut non metitur. prius metiatur. et quoties E nume-
rum K metitur, toties etiam Z numerum A4 metiatur,
et quoniam 4 numerum @ et B numerum H aequa-
liter metitur, erit 4: B = @ : H {VII def. 20. VII, 13].
eadem de causa erit etiam I': 4 = H: K et prae-
terea E:Z = K: A. itaque @, H, K, A deinceps pro-
portionales sunt in rationibus 4 : B, I': 4, E : Z.
iam dico, eos etiam minimos esse. nam si @, H, K,
4 non sunt minimi deinceps proportionles in rationi-
bus 4:B, I': 4, E: Z, minimi sint N, & M, O. et
quoniam est 4:B=N:5, et 4, B minimi sunt,
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem,
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem
[VII, 20], B numerus numerum 5 metitur. eadem

1) Uidetur enim pro ¢ lin. 3 scribendum esse 87; cfr.
p. 194, 23. 262, 11.
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te avre O xal 6 I' ©ov 5 pevpel of B, I' doa wov
5 upergovow xal 6 ‘Adyorogs dpa vmd tév B, I’
peroovusvos Tov 5 pevgrios. éhdyiorog 0% Omd Tdw
B, I' perpsivar 6 H' 6 H &pa ©ov 5 pergsl 6 pel-
fwv 10v éAacoove’ Gmep forlv advvarov. ovx dga
fgovval tweg tov O, H, K, A giddcoves doiduol
étfic v e e Tov A meog vov B xel to vov I
npog 1oV A xel &ve T6 tov E modg tov Z Adye.
My pergsizo 0 6 E wov K. xal eliijpde vmd
tév E, K éidjorog pstgovusvog diduds 6 M.
xal ogdmg ulv 6 K vov M pevosi, toGavraxig xal
éxdrsgog tov O, H éxaregov védv N, 5 ustpelro,
06dxg 0% 6 E vov M uergst, todavvdxig xal 0 Z
10v O perpsitm. émel (odwig 0 @ tov N pevosi xol
6 H vov B, éotw doa o 6 @ mgog vov H, oltag
0 N mds vov 4. dg 6% 6 @ mgds rov H, otnog
6 A mpog ©ov B xol g dpa 6 A meds Tov B, ob-
twg 6 N mpog Tov B Owx ta avra O xel g 6 I
medg Tov A, ottwg 6 5 mpdg vov M. mdldw, émel
ladnig 6 E tov M pevgel xal 6 Z tov O, Eeviv dou
g 6 E mpdg tov Z, ovrwg 6 M m@dg tov O° of N,
¥, M, O dga étfig avadoyov &loty v voig Tov 16 A
wpog tov B xal vo0 I' mds ©ov A xal ¥vi tob E
npog tov Z Adyog. Adyw 01, v xal éAdyioror év

1. B, '] T, B BVg. 2. pergovoe V. omo] o mzo P,
4. pevgeiton o H. ] H aqa] del. m. 2 B, mg. peroovusvig
dovv 6 H' 6 H dou tov 5 pevesi. 6. O, H] H, © Bg et
in ras. V. 7. Post s&qc in B insert. m. 1: cwulayov 15]

om, P, 8. 4] 4 loycp Yo léyo] om. Vo 11. pév

m 2V, M] pi o. 12. ©, H] corr. ex H, 6 V;
H, ® PBg. 13. M] pyj . 14 énal] wal dned V m. 2, (p
20, Zoviy doa — 21: tov O] mg. . 22. avaloyw}}
BVg. w00] tay P.  zz] om. Ve 23. #re] om
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de causa etiam I' numerum 5 metitur. itaque B, I"
numerum 5 metiuntur. quare etiam, quem minimum
metiuntur B, I', numerum 5 metitur [V1I, 35]. mini-
mum autem B, I' metiuntur numerum H. itaque H
numerum 5 metitur, maior minorem; quod fieri non
potest. itaque nulli numeri numeris @, H, K, 4 mi-
nores deinceps in rationibus 4: B, I': 4, E: Z erunt.

ne metiatur igitur E numerum K. et sumatur,
quem minimum metiuntur E, K, numerus M [VII, 34].

Al I E
Bt 1 11 z i
Hi—— 1 10

K -—II

M | ——oiIP

= Z—

Ni— f———T

O |

et quoties K numerum M metitur, toties uterque ®, H
utrumque N, % metiatur, quoties autem E numerum
M metitur, toties etiam Z numerum O metiatur. quo-
niam @ numerum N et H numerum 5 aequaliter me-
titur, erit @: H = N : 5 [VII def. 20. VII, 13]. uerum
©:H= A4:B. quare etiam 4:B = N:5 eadem
de causa etiam I': 4 = 5:M rursus quoniam E
numerum M et Z numerum O aequaliter metitur, erit
E:Z = M:O0 [VII def. 20. VII, 13]. itaque N, 5,
M, O deinceps proportionales sunt in rationibus
A:B, I': 4, E: Z

24. fdyorol sloty V. Dein add. BVe: & yap piq elow
#layioror (om. B) of N, =, M, O ékqe ($ldyigror add. B).
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tolg A B, ' 4, E Z idyoig. & yaxg mij, E6ovval
tweg tov N, B, M, O édoooveg agiduol éEfjg ava-
Aoyov év toic A B, " 4, E Z 1dyois. &6rmoav ol
II,P, 2, T. xal énel Zovw og 6 IT medg ©ov P,
ottwg 6 A mgds vov B, of 0t A, B éAayieror, of
0% ZlayieTror psTovier Tovg TOV avrov Adyov Eyovrag
avrolg (6dxig & ve Nyovupevos TOV Npovusvov xal O
émdusvog TOv Emdusvov, 6 B dga tov P upergel. Oua
v avra O xal 6 I’ tov P pevgei® of B, I' doa tov
P uerpovow. xal 0 éAdyerog dpa vmo rov B, I
psTgovuevog tov P uerorios.. Adyerog 0 vmo todv
B, I" pergodusvig éovww 6 H* 6 H dga tov P petgei.
xel ot og 6 H mpds wov P, odreg 0 K meds tov
Z xal 0 K dga vov X pcvpel. ustoel 0% xal 60 E
vov X of E, K dga vov X pergovory. xal 6 éAd-
yotog doo vwd vav E, K usvgovpsvog tov X pe-
torjoel.  éidyiorog O Vmwo rov E, K usrgotusvig
dovww 6 M' 60 M édga 1ov T pevpst 6 psilfov wov
éAaooova’ Omsp dorlv ddvvarov. ovx dpa Egovral
tweg tov N, 5, M, O éidocoves agiduol ébyg dva-
Aoyov &v te voig Tov A mpdg tov B xal vov I medg
ov 4 xal & vov E mgog tov Z Adpowg” of N, 5,
M, O dga &ty avdlopov éAdyierol slow év voig A
B, I" 4, E Z Acyois* 8wep & dsitou.

1. 4, E, Z] om. B. &l yag wrj] om. BV, 2. N]
Hg. davdloyov] om. BVg, 7. ze] om. BVgp.  10. pe-
toovee V. 11, éldyiorog 0% omo tov B, I' pereovpevos]
6 8% fayorog Vo 12. H] mutat. in ® m. 2, supra H
m. 2 B, H] item B. petonose V. 18. H] uti supra B.
15. &'Q§ fu . 18. 2] corr. ex E V. 20. avdloyoy]
om, BVp. 21, zd»] om. B. 22 zév] om. B. #n] & P.
tév] om. B.  23. dvdloyor] om. BVe.  £#»] om. P.
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iam dico, eos etiam minimos esse in rationibus

A:B, I': 4, E: Z.
nam si minus, numeri numeris N, 5, M, O minores
deinceps proportionales erunt in rationibus

A:B, I': 4, E: Z.
sint IT, P, 2, T. et quoniam est I1: P= A4 : B,et 4, B
minimi sunt, minimi autem eos, qui eandem rationem
habent, aequaliter metiuntur praecedens praecedentem
et sequens sequentem [VII, 20], B numerus numerum
P metitur. eadem de causa etiam I" numerum P me-
titur. itaque B, I' numerum P metiuntur. quare etiam
quem minimum metiuntur B, I, numerum P metietur
[VIL, 85]. quem autem minimum metiuntur B, I, est H.
itaque H numerum P metitur. et H: P= K: X.)
quare etiam K numerum X metitur [VII def. 20].
uerum etiam E numerum X metitur [VIIL, 20]. itaque
E, K numerum X metiuntur. quare etiam quem mi-
nimum metiuntur E, K, numerum X metietur [VII, 35].
quem autem minimum metiuntur E, K, est M. itaque
M numerum X metitur, maior minorem; quod fieri
non potest. itaque nulli numeri numeris N, 5, M, O
minores deinceps proportionales erunt in rationibus
A:B, I': 4, E:Z. ergo N, 5, M, O minimi sunt
deinceps proportfionales in rationibus 4: B, I': 4, E: Z;
quod erat demonstrandum.

1)'Nam H: K=1TI": 4 (p. 280, 8) = P: . tum u. VII, 13.



286 ITOIXEIQN 7'.

’

&

Of éminedor agtdpol meog aAdfjiovs Adyov
Eyovar 10v cuyxeipevoy éx TaYV mwhevoa.

"Eorweay émimedor agidpol of A, B, xai vov ptv

6 A nievgal &orweav of Iy 4 agiduol, rov 0t B of
E, Z- Ayw, 8t 6 A4 mpog tov B Acyov &g rov
oupxeipsvoy éx TV TiEvEdV.

Abyov pag dodévrav tob e ov &g 0 I mpdg
wov E xal 0 4 meog tov Z elhjpdacay agidpol

10 £&qg Aayiovor év voig I' E, 4 Z Aoyois, of H, ©, K,
dore elvar g ptv tov I mpog tov E, otrwg rov
H mgog rov O, og 0t tov 4 mgog vov Z, otrwg
ov @ medg wov K. xal 6 4 tov E morlamdaciiceg
tov A moelro.

16 Kol émel 6 4 wov plv I' norramhacidong tov A
memolnxey, vov 0t E modlamdasidoag tov A memoinxev,
fonv dpe wg 6 I' mpdg ©ov E, olrwg 6 A mpdg tov
A. ag 0t 6 I' mpog tov E, ovrwg 6 H mpds tov @
xal og doa 6 H mpdg tov O, ottwg 6 A medg Tov

20 4. mdiw, émel 6 E vov 4 moldamlaciddag tov A
memoimxney, adde unv xel 10v Z mollemwdeoidoag Tov
B memoinxev, oty dga ag 6 A mdg tov Z, ovteg
0 A mpog tov B. Al dg 6 A meog Tov Z, otrwg
0 @ mgog tov K xal og bga 6 @ mpdg tov K, ob-

26 tag 0 A meog Tov B. &0&lydn O xal wg 6 H mpog
T0v @, oltwg 6 A mpds Tov A° O -loov &pe fotiv

4. pév] om. P. 8. ydo] del . 11. tév H] 6 H P,

12. o 4] 6 4 P.  13. nal 6 4 — 14: moelra] om. Thev{y.’ﬁ

(BVeg). eorom loco habent BVeg: of doo H, @, K meds
cilnglovs Eyover tovs tov mhevpdy Aéyovs. dAk’ o tov H meog
tov K A6yog chyxeitar éx tov tod H medg tov O nal tod tod



4

ELEMENTORUM LIBER VHI. 287

V.

Numeri plani inter se rationem habent ex lateribus
compositam.

Sint plani numeri 4, B, et numeri 4 latera sint
I, 4, numeri B autem E, Z. dico, esse

A:B=T:E>4:7Z

| 4 nam datis rationibus
[FR—— I:Eet 4:2%
| A 4 sumantur numeri deinceps
—eed B e 12 minimi in rationibus I': E et
f————H 4 :Z [prop.IV] H, ©, X, ita
10 ut sit ' E=H:0 et
——iK 4:Z=6:K.
- ———id et sit 4 < E= A.

et quoniam 4 >XI'=4 et d><XE= A, erit
I:E=A4: A[VIL, 17]. verum I': E = H: ®. quare
etiam H:® = 4: 4. rursus quoniam E>< 4= A
[VII, 16 et Ex< Z =B, erit 4: Z = A4 : B[VI], 17].
verum AJ:Z =@ :K. quare etiam &: K = A: B.
demonstranimus autem, esse etiam H:® = 4: 4. ergo

1) Si hae rationes minimis numeris propositae non sunt,
per VII, 33 minimos numeros inueniemus, qui easdem ratio-
nes habent.

© moog rov K. o H otpa nqog zo‘v K ldyov sst 20 6vyuu~
pevoy dx tow nlsvow‘v lsym oml ot éotiy &g 6 A modg Tov
B (in ras. B), ovrog 0 H meds tov K; punctis del. V. Dem
add BVg: o 4 ydo (B, Vm. 1; ualode 2; #al o
meds @) TOV E mollamladidons zov A moielto. 15, uut]
om. BVg. 0 4] 8 9. 16. memoinxe Vo. 17, E] postea
insert. V.  20.0] o pév P. 22, ofrwg 0 4 — 23: moos
6y Z] mg. ¢.
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o3 6 H mgog 1ov K, [otrmg] 6 A meds tév B. o 0%
H mpog vov K Adyov &xsr vov ovyxsipuecvov éx tav
nhevpiy: xal 0 A doa meds TOv B Adyov Fyer tov
ovyxelpsvoy éx 1av mhevoov* Omsp £de Ostfau.

s’

'Eev @owv 6mocoiovv dguduol éffg dvd-
Aoyov, 0 0% modrog Tov devregov w1 weTQl,
000% dddog 0vdelg 0v0éva perorbet.

*Eerocay omocowoty dgiduol Efg dvaloyov of
A, B, ', 4, E, 6 0t A ©ov B uy pergelve’ Aéya,
Oti 000t &Adog 0vdsls ovdéve uerorcel.

Ov utv ovv of 4, B, I, 4, E ékfjg dAAfiovs oD
ueTgooy, @avegdv: ovd: ypag 6 A4 tov B pergel.
Adya 07, Otv 0vO: &Alog oUdsls ovddve psvoros. &l
yeo Ovvarov, pergeto 6 A vov I. xel oo eloly
of A, B, Iy togovror eljpdwday éidyioror doiduol
TéY 1OV avrov Adyov éydvrev volg A, B, I’ of Z, H,
©. xol énel of Z, H, @ év 1 avrg Adye &lol tolg
A, B, I', xal éovwv loov ©0 wijdos vév A, B, I" 16
aiide tov Z, H, @, 8’ leov dpa éotly @g 6 A
moog 1ov I, odrwg 6 Z mpdg tov @. nal émel fomww
wg 6 A medg tov B, ovrtmg & Z mgog wov H, ob
petgel 02 & A4 Tov B, ov pevpel doo ovd: 6 Z Tov

1. odzeg] om, P. 4] in ras. P. ©6»] om. P. 2.
wov K] K P. t6v] corr. ex 16 . 8. ueveeicee @, sed
corr. 12. E] om. o. 0v] m. rec. P. 13. pereodor

Pm 1, V(p, pstenuovm P m. rec. 14. & yaq vaatov, pe-
Tosltw 6 A zov I') leym yaq, on oV yerosi 6 A tov I' Theon
(BV ). 16. nal 600t] 860t yeée Theon (BV o). 18. &i-
alv PB. 21, Z] Z, H B.
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ex aequo erit [VII, 14] H: K= 4: B. uerum
H:K=T:E>xd:12%

ergo etiam 4: B = I": E>< 4: Z; quod erat demon-

strandum.

VL

8i quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,

et primus secundum non metitur, ne alius quidem
ullus alium metietur.

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,

B, I', 4, E, et 4 nume-

4 rum B ne metiatur. dico,
Bl ne alium quidem ullum
L alium mensurum esse.

g— ] iam hoc quidem mani-
E: i festum est, numeros 4, B,
Z | I, 4, E deinceps inter se
H ‘ non metiri. nam .4 nume-
O rum B non metitur. dico,

ne alium quidem ullum
alium mensurum esse. nam si fierl potest, 4 nume-
rum I" metiatur. et quot sunt 4, B, I', tot sumantur
minimi numeri eorum, qui eandem ac .4, B, I’ ratio-
nem habent Z, H, ® [VI], 33). et quoniam Z, H, ®
in eadem ratione sunt ac 4, B, I', et multitudo nu-
merorum 4, B, I' aequalis est multitudini numerorum
Z, H, ©, ex aequo erit 4:I'=2Z:0 [VI], 14]. et
quoniam est 4: B=Z: H, et 4 numerum B non me-

: »
1) Nam H: K=H:0><0@: K et H: ® =1TI: E,
O:K=Jd:7Z.
Euclides, edd. Heiberg et Menge, II 19
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H' ovx &ga povds éozv 6 Z* 3 pog wovas mwovia
agidudy yarpat xel elow of Z, ® mooror meodg alid]-
dovg [ovd‘é 0 Z aga Tov @ yerpm] xal d6Tiv @g O
Z mgos tov O, ovtwg 6 A medg Tov I ovdt 6 A
dpa 1ov I’ pevpel. Opolwg O dstbopsv, Ove ovod
&AAog oUdelg ovdéva perprjoss Smep Eder detfou.

£

E¢v @d6iv Omodoiodv dgeduol [éEijg] dve-
Aoyov, 6 0% moadvog Tov Eoyavov peref, xal
1ov devTEQoy peTQrideL.

"Eotweay OmoGoioty douiuol &tijg avdioyov ol
A, B,y 4, 6 0t A ©ov 4 pergelro’ Afym, Ove xal
0 A wov B usvgel.

E! yop oY pergsi 6 A tov B, o0dk &Adog ov-
delg ovdéve peronos' pevgsl 0% 6 A Tov A. perpel
doa xal 6 A vov B Gmep Eder Ostiou.

7.

Eav 0vo agidudv perafv xata vo cvveyds
avdioyov éumimrweiv doiduol, 600r &lg av-
Tovg perald xara o dvverds dvdioyov éu-
mimrovaiy dgiduol, tocovToL xal &lg Tovg TOV
avtov Aépov Eyovrag [avrolg] peratd xata 7o
ovveyds dvaloyor dumecovvTal.

4%0 yop agdudy tov A, B ustafd xave o
ovveyds avddoyov éumimrérocay dgiduol of I', A,

2. peroel agbudy Vo, xol elow] om, 9. 3. 095%
6 Z &ou tov © peresi] om. P, 6. petosi BVo. 8.
ékng] om. P, 9. foyarov] in ras. V. 10. Jdevregov] in
ras. V. 12. xaf{] om. @. 14. 09] pi} BV, 15. Post
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titur, ne Z quidem numerum H metitur [VII def. 20].
itaque Z unitas non est; nam unitas omnem numerum
metitur. et Z, @ inter se primi sunt [prop. III]. et
est Z:0@ = A:TI. itaque [VII def. 20] ne 4 quidem
numerum I’ metitur. similiter demonstrabimus, ne
alium quidem ullum alium mensurum esse; quod erat
demonstrandum,
VIL

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,

et primus ultimum metitur, etiam secundum metitur,

A— Sint quotlibet numeri deinceps
B . proportionales 4, B, I', 4, et 4 nu-
D merum 4 metiatur. dico, 4 etiam

d——— | numerum B metiri.

nam si 4 numerum B non metitur, ne alius qui-
dem ullus alium metietur [prop. VI]. metitur autem
A numerum 4. ergo A4 etiam numerum B metitur;
quod erat demonstrandum.

VIIL

Si inter duos numeros secundum proportionem
continuam numeri aliquot interponuntur, quot inter
eos secundum proportionem continuam interponuntur
numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem ratio-
nem habent, secundum proportionem continuam inter-
ponentur.

Nam inter duos numeros 4, B secundum propor-
tionem continuam numeri aliquot I, 4 interponantur

petgioer add. Vo: 3mse dromoy' dméneiron yop 6 A tov 4
peteeiv; idem B mg. m. 2. 22. avroig] om. P. 256. I']
in ras. V.

19*
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xal memoujodo dg 06 A meog Tov B, oltws 6 E
woog tov Z* Aédyw, 6t Beo &lg rovg A, B perakv
xata v0 Gvveyls avadoyov dumemroxaciy ¢oudpol, To-
govror xal &lg tovg E, Z pevakd nava 0 evveyls
avdloyov dumesovvra.

‘Oco yag elow vy niide ol 4, B, I'y 4, rodov-
toL eldjpdmeay éAdyieTor a@uduol TdY TOV avTov
Alyov éqovrav voig A, 'y 4, B of H,®, K, A° of
doa dxgor avrdv of H, A mpdror mpdg GAAfjAovg
eloly. xnol énel of A, 'y 4, B voic H,®, K, 4 év
TG avtd Ady@ &lolv, xal oty lcov To wAfPog TV
A, T, 4, B v nhjde vév H, 6, K, 4, 0.’ loov doa
éotlv g 6 A mdg tov B, otrwg 6 H meég vov A.
g 0t 0 A mpog Tov B, otnwg 6 E moog 1ov Z° xal
og dga 0 H mgdg tov A, ottwg 6 E medg wov Z.
of 0t H, A mpdrot, ol 0t mwomror xal éAdyioror, of
0% éAdyioTor aguduol uergover Tovg TOV avTov Adyov
Eovrag lodug & te upeitov 1ov pelfova xal 6 éAdo-
6ov T0v éAd6Gove, TOUTIGTLY & TE Nyovuevog TOV
Tpovusvovy xal 6 émdusvog TOV éEmdusvov. (odxig
dga 6 H vov E pergst xal 60 A ©ov Z. o6dxg 07
0 H wov E upevgel, tocaviaxig xel éxwtsgog tov @,
K éxdregov tév M, N usrgsize’ of H, ©, K, A &pu
tovg E, M, N, Z (odxig pergovow. of H, @, K, A
dge tots E, M, N, Z év 1 altg Adym elolv. dida
of H, 0, K, A voig A, ", 4, B v ©6 avrd Adye

38.16] w6y . 6. #low B. 7. of dldyioror Vo. 8.
I, 4,B] B, I, 4 BVg. of] corr. ex zovg m. 1 V. 9.
of] om. P. 10. elotv] slol Vo, xal dmsl — 11: zlolv)
om, . 10. I'] in ras. B, post ras. 1 Litt. V. 11, slof V.
13. 76 4] 4 B. 18. #yovrag adroic BVe. 19. t¢] om. P.
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A— B et fiat 4: B= E: Z.
— ' My dico, quot inter 4, B
14 Ni - I secundum proportionem
=g ' Zr-———-—1 continuam interponan-
Hi— tur numeri, totidem
01— etiam inter E, Z secun-
K— dum proportionem con-
A—— tinuam interpositum iri.

nam quot sunt numero 4, B, I', 4, totidem su-
mantur numeri minimi eorum, qui eandem rationem
habent ac 4, I', 4, B [VI, 33] H, O, K, 4. itaque
extremi eorum H, A inter se primi sunt [prop. III].
et quoniam A, I', 4, B et H, ©, K, 4 in eadem ra-
tione sunt, et multitudo numerorum 4, I', 4, B mul-
titndini numerorum H, @, K, A aequalis est, ex aequo
erit [VII, 14] 4:B=H: 4. uerum A:B=E:Z.
quare etiam H: A= E:Z. sed H, A primi sunt,
primi autem etiam minimi [VII, 21}, minimi autem
numeri eos, qui eandem rationem habent, aequaliter
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [VII, 20],
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem.
itaque H numerum E et 4 numerum Z aequaliter
metitur. iam quoties H numerum E wmetitur, toties
uterque &, K utrumque M, N metiatur. itaque H, 6,
K, 4 pumeros E, M, N, Z aequaliter metiuntur. ita-
que H, ® K, 4 et E, M, N, Z in eadem ratione
sunt [VII def. 20]. uerum H, ®, K, 4 et 4, I, 4, B

24, vovg] corr. ex roig V. Z]in ras. V.  loawmig — 25:
Z] mg. m. 1V, om. ¢. 26. K] e corr. V.
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slotv: nal of A, I'y 4, B &ga voig E, M, N, Z év 16
alt Adye sloiv. of 0t A, T, 4, B éEijg avdioydv
stow xal of E, M, N, Z &ou &g avadoydv &low.
060t Goa &lg Tovg A, B perafd xarva vd ovverts dve-
Aoyov umsmradxaciy aouduol, vosovror xal &ls tovg
E, Z psrakd xave vo ovverlg dvdioyov dumemvoixaciy
agudpol” omeg &0 Osifou.

9.

Ecv dvo agidpol mpdror medg adlfiovg
woiy, xel &lg avT0ovs weralv xave 1O Cvveyds
cvdioyov éuminTtwoiy dgudupol, 060t &lg av-
rovg perafd xara td Gvveyds avdioyov Zu-
wintovoiy dotdpol, rosovror xal éxarégov av-
Tov xel povadog perafd xara O Svveyls Gva-
Aoyov éumecovvTaL.

"Eotwcay O0vo agiduol mpmror mpog dAijiovs of
A, B, xal slg avrods perafd xava TO ovveyls dvd-
Aoyov éumnréracav of I'y 4, xal éxxelo®w % E go-
vig' Aéyw, Otu 8oov elg tovg A, B pevald xare 7o
ovvsyls dvdioyov Sumemraxaoiy deidpol, TodovTOL
xal Exatégov tov A, B xal tig povadog ueraky xeve
to ovveyds avdloyov dumscovvral.

Elljpdacay pag O0vo piv douduol éAdyieror év
t6 tav 4, I, 4, B 1oye Svieg ol Z, H, vpelg % of

26 @, K, A, xel ael &g évl nielovs, Emg &v iGov yévy-

T, ©0 mAfPog avvov v mAqde tiv 4, I, 4, B.
sldjpdocay, xal fotwoav of M, N, 5, O. @avegov

1. eloty] om. P.  xal of — 2: 14y elofy] mg. m. 1V,
om. . 8. sloww] (prius) slor Vo 10, @o: PV, 11,
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in eadem ratione sunt. quare etiam A4, I, 4, B et
E, M, N, Z in eadem ratione sunt. verum 4, I, 4, B
deinceps proportionales sunt. quare etiam E, M, N, Z
deinceps proportionales sunt. ergo quot inter 4, B
secundum proportionem continuam interpositi sunt
numeri, totidem etiam inter E, Z secundum propor-
tionem continuam interpositi sunt numeri; quod erat
demonstrandum.
IX.

Si duo numeri inter se primi sunt et inter eos
secundum proportionem continnam interponuntur nu-
meri aliquot, quot inter eos secundum proportionem
continuam interponuntur numeri, totidem etiam inter
singulos et unitatem secundum proportionem conti-
nuam interponentur.

Sint duo numeri inter se primi 4, B, et inter eos
secundum proportionem continuam interponantur I,
A4, et ponatur unitas E. dico, quot inter 4, B secun-
dum proportionem continuam interponantur numeri,
totidem etiam inter singulos 4, B et unitatem secun-
dum proportionem continuam interpositum iri.

sumantur enim duo numeri minimi in ratione A,
I, 4, B numerorum Z, H, tres autem @, K, 4 et sem-
per deinceps uno plures, donec fiat multitudo eorum
multitudini numerorum 4, I', 4, B aequalis [prop. IT].
sumantur et sint M, N, 5, O. manifestum igitur

-6 doufpol Goot] in ras. m, 1 B. 12, dunimrwey P. 14,
petakv] étfg psrokd Theon (BVg). 24, zdw] corr. ex tov V.
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07, 0w 6 pdv Z éavrdv moAdamiacidcas TOv @ me-
molnxev, tov 0 @ modlamiadiacas Tov M memoinxer,
xel 6 H éaxveov plv moddendadidoag tov A memolnxey,
Tov 0! A moAdamiadidoag tov O memolyxev. xol émel
of M, N, B, O édyorol elor tdv tov adrov Adyov
éovrov rolg Z, H, slol 8t xal of A, I'y 4, B éic-
L6700 TOY TOV avrov Adyov éydvvev voig Z, H, xal
dovwv loov ©0 mAidog tév M, N, E, O 6 mijde
wov A, Iy 4, B, é&xa6rog &pe tav M, N, [E, O éxdoro
tov 4, I, 4, B loog éoviv: loog dpa dotly 6 piv M
16 A4, 6 0t O 16 B. xal émel 6 Z éavrdv morda-
whacidoag Tov O memolmxev, 0 Z doo 1oV O ustoel
xave tig &v T Z povddag. pergel 0 xal 1) E poveg
tov Z xata vag fv avreg povadag' lodxig doe N E
poveg tov Z agududv petesl xal 6 Z tov O. Zerw
dox og 7 E povag medg tov Z doidudv, otrag 6 Z
mog tOv O. mddw, énel 6 Z tov O moAlamiaoud-
oag tov M memoinxev, 6 @ &pa vov M uperoel xora
veg dv v Z povadeg. uergel 0 xal 5§ E poveg
tov Z aeidudv xara tag &y alrd povddag' lodxnig
doa % E povag tov Z coiduov pergsl xal o @ tov
M. Zouw dpa og § E povag meog tov Z doidudy,
ottag 6 O mpog Tov M. &0elydn 0t xal dg % E
povag mpdg Tov Z dedudy, otrtws 6 Z meog tov @

1. zexoinxe Vo 2. mexoinne V. 3. memoinxe V.
4. memoinue Vo, 5. slow P. 6. Z, H] H,Z BVg. &l
ofv B. 7. tov] corr. ex téy m. 1 P. Z,H) HZBVg;
E,ZP. 10. loos ] (pnns) corr. ex fgoy m. rec. P. 12,
Z] eras. V. 18, t6 Z] avte Vo, t6 Z supra m. 2 V. 18.
dox] fri . 21, 9] ecorr. V; EP. 22 dg]supram. 1 B,
24. meds) (prius) supra m. 2 B.
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est, esse ZXXZ =0, Z><X0@ =M, H>< H= 4,
H>< 4 =0 [prop.

4 ' o ' II coroll]. et quoni-
n : Ki ! am M, N, 5, O mini-
4 o4 ¢+ mi sunt eorum, qui
B eandem rationem ha-
P M i bent ac Z, H, nerum
7 N ' etl.al.n .A, I, 4, B
minimi sunt eorum,
WH i

qui eandem ratio-
O—— | nem habent ac Z, H
[prop. III], et mul-
titudo numerorum M, N, 5, O multitudini nume-
rorum 4, I, 4, B aequalis est, singuli M, N, &, O
singulis 4, I, 4, B aequales sunt. itaque M = 4,
O = B. et quoniam Z >< Z = @, numerus Z nume-
rum @ secundum unitates numeri Z metitur [VII def.
15]. uerum etiam unitas E numerum Z secundum
unitates ipsius metitur. itaque unitas E numerum Z
et Z numerum @ aequaliter metitur. itaque
E:Z=Z:60 [VII def. 20].
rursus quoniam Z >< ® = M, numerus & numerum
M secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 15].
uerum etiam unitas E numerum Z secundum unitates
ipsius metitur. itaque E unitas numerum Z et @
numerum M aequaliter metitur. quare
E:Z=0:M [VII def. 20].
demonstrauimus autem, esse etiam E:Z = Z: 6.
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xal og doa % E poveg meds tov Z agidudv, otrag
6 Z moog tov @ xal 6 @ mpdg Tov M. [ldog 8% 6
M ¢ 4 Zww dox og % E povag meog tov Z
aoududy, obirowg 6 Z meog Tov @ xal 6 @ melg ToV
A S v avre 0 xal og 4§ E povag meog Tov
H aoidudv, otrog 6 H medg tov A xal 6 A mpdg
ov B. G800 doa &lg tovg A, B pevafd xare vo cvv-
ggde avdloyov lumemroxaciy daiduol, togovror xel
éxarépov tav A, B xal povadog viig E pevabd xora
10 ovveyls dvdiopov Sumemrwxaciy douduol: Gmeg
&0s Osikou.

’

¢

Eav 0vo dotudv éxarégov xal povddog
peTafd xata 10 Gvverts dvdAioyoy umiTTOOLY
agiduol, §ooL éxarégov vty xal yovadog pe-
takd xata to ovveyls avdloyov éumimroveiv
¢oLdpol, rocovror xul elg avrovs perald xara
16 ovveygds avaloyov dumeGovvTaL.

dYo0 yeg apdudv vdv A, B xel govddog vig I'
peraky xoata 1O Guveyds dvdloyov dumimrizecay agud-
pol of ré 4, E xal of Z, H Aéyw, Ovv 8oor éxeré-
oov 1ov A, B xal povadog vijg I’ pevakv xore o
ovvegls dvaloyov Sumemtoxadiy duduol, ToOGOUTOL
xal &lg tovg A, B pevafv xata ©o ovveyis dvdloyov
dumecovvra.

2. moog TOV M— 4: wpos tév A] add. m 2 B; sed nqog
0¥ 4 lin. 4 etiam in textu sunt a m. 1. 2. loog 8% 0 M 1o
4] 6 8% M (uj 9) 16 4 écty loog BVeg; in V haec uerba
et seq. ad weog zov 4 lin. 4 in mg. sunt m. 2. 3. n corr.
ex o . 18. éxatégov] om. Theon (BV g). 15, £Enc pe-
zafy Theon (BV g). 16. z¢] om. V. 18. dvdioyor] m.
2 B, om, Vg
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quare etiam E:Z=Z:0=0: M. uverum M= 4.
itaque erit E:Z=Z:0=@: 4. eadem de causa
etiam E: H=H: 4= A:B. ergo quot inter 4, B
gsecundum proportionem continuam interpositi sunt
numeri, totidem etiam inter singulos 4, B et uni-
tatem E secundum proportionem continnam inter-
positi sunt numeri; quod erat demonstrandum.

X.

Si inter duos numeros!) et unitatem secundum
proportionem continuam numeri aliquot interpositi
sunt, quot inter singulos et unitatem secundum pro-
portionem continuam interpositi sunt numeri, totidem
etiam inter ipsos secundum proportionem continuam
interponentur.

Nam inter duos numeros
A, B et unitatem I" secundum
proportionem continuam inter-

—t I Ap—
B

;: l l ponantur numeri 4, E et Z,
7 ' 1@ H. dico, quot inter singulos
| H 4, B et unitatem I' secundum
1 K proportionem continuam inter-
' A positi sint numeri, totidem eti-

am inter 4, B secundum pro-
portionem continuam interpositum iri.

1) Scripturam codicis P lin. 13 (fxarégov) etiam Cam-
panus habuisse uidetur; apud eum enim VIIJ, 10 ita legimus:
si inter utrumque eorum et unitatem quotlibet numeri con-
tinua proportionalitate ceciderint, ambobus numeris totidem
continua proportionalitate interesse necesse est.
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0 4 pap tov Z moldemiadideag tov @ moiEitw,
éxaregog 0% tov A, Z tov @ mollamlacideng Exdre-
oov tav K, 4 noslre.

Kol énel doviv g ) I' povig mpdg tov A agud-
udv, obrmg 6 A meos tov E, ledug dea % I’ povag
tov 4 agududv pevgsl xal 6 A4 tov E. % 0t I' gpo-
vag Tov 4 coidudv pevesi xave tag v v A po-
vidog' xel 6 A dea deidudg tov E pcrost xate teg
v 19 4 povadag' 6 A dpa Exviov mollemdacidcag
tov E memoinxev. mddw, énel dovwy og 5§ I' [poveg]
npog Tov A doidudv, obrmg 6 E medg tov A, (odxuig
doa 7 I povag tov 4 deidudv upergst xal 6 E tov
A 7 0t T povag tov 4 doududy pergel xerd Tog
v 1 4 povadeg' xal 6 E Hga tov A uevoel xeve
tag év e A povadas' 6 A dga vov E mordamAadid-
oag tov A memoimxev. dux ta avra Of xal 6 uiv
Z iavrov moldamdaciicag Tov H memolnxev, tov O}
H mollamieciddag tov B memoimxev. xal émel 6 4
favrdv piv moldemdeciceag tov E memolnuev, Tov
02 Z moldamlaciadog Tov @ memolnxev, Eorw Hoa
og 6 4 mgog Tov Z, olrws 6 E medg tov O. die
te ovre 07 xel og 6 4 meog vov Z, otrwg 6 @
npos tov H. xal @g doa 6 E meds tov O, ovrmg
0 @ mpog tov H. malw, émel 6 A éndrsgov v
E, 6 moilamiaaidoag éxdregov tov A, K memolnxev,
forwv dga wg 0 E mpdg tov @, obrwg 6 A medg
ov K. aid’ &g 6 E medg ©ov @, otreg 6 A medg
ov Z° xal og dga 6 A medg tov Z, otreg 6 A

4. dorv] supram. 1 V. 8. xal 6 4 dea — 9: povcdog)

mg. m. 1 Pp. 8. d&ea] om. B.  dedudg] om. V.  10.
memwolnne V. govag] om. P. 12. '] e corr, V. 11.
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sit enim A >}XZ =0, 40 =K, Z>x< @ = 4.
et quoniam est I': 4 = A4 : E, unitas I' numerum 4
et 4 numerum E aequaliter metitur [VII def. 20].
uerum unitas I' numerum 4 secundum unitates nu-
meri A4 metitur. quare etiam numerus 4 numerum
E metitur secundum unitates numeri 4. itaque
4 > 4 = E. rursus quoniam est I': 4 = E: 4,
unitas I numerum 4 et E numerum 4 aequaliter
metitur. uerum unitas I' numerum 4 secundum uni-
tates numeri 4 metitur. quare etiam E numerum
A secundum unitates numeri 4 metitur. itaque
4 < E = A. eadem de causa etiam Z <X Z = H
et Z><H=B. et quoniam 4>< 4 = E et

A>XZ=0, erit [VII,171] 4: Z=E: 6.
eadem de causa erit etiam 4:Z = @ : H [VI], 18].})
quare etiam E:® = @: H. rursus guoniam
dXE=Adet <@ =K, erit E:0 = A4: K
1VII, 17]. uerum E: ® = 4:Z. quare etiam

4:72=A4:K,

1) Cum habeamus 4 >< Z = @ et Z >< Z = H, proprie
citanda est VII, 18, non VII, 17, ut iu praecedenti ratio-
cinatione; sed cum 4 ><Z= Z > 4 (VII, 16), a.dparet Eu-
clidem sine errore dicere posse lin. 21 8q.: dix 1& adrd.

lodng — 12: Tov 4] bis V (corr.), . 14, %ol 6 E — 15:

ovadag]) mg. m. 1 P.  14. 4] in ras. m. 1 B.  16. memoinue
fé’q). 17. memoinxne V. 18. nollaouxmg . 19. me-
molnxE Vo 24, tov E — 25: éndregov] mg. m. 1 P.
25. ov 4, H g. 27. dlda P,



10

16

25

302 STOIXEIQN 7.

nodg tov K. mahw, émel éndregog toov 4, Z tov @
woddawiadidoag éxcrepov tov K, A memoiyxsv, Eorwy
doo g O A medg tov Z, ovrmg & K meog tov A.
Al @g 6 4 meog Tov Z, otrwg 6 A mgog Tov K-

xol @g &pe 6 A meog rov K, otrwmg 6 K meds wov
A ¥ dnel 6 Z éndregoy tov O, H modlemdacidoog

éxdregov tév A, B memolnxev, Eorwy dpax g 6 O
meog Tov H, obrwg 6 A meds vov B. @g 6t 6 O
npdg Tov H, ottwg 6 A mpog tov Z° xel g dpu
0 4 meog ©ov Z, otrwg 6 A meog tov B. &delydq
0 nal dg 6 4 meog Tov Z, ovtrwg 6 e A mEdg TOV
K %ol 6 K mgog tov A xal g doo 6 A meog Tov
K, ofitwg 6 K mpdg tov A xel 6 A medg tov B. of
A, K, A, B dga xara 16 6vveyts étijg slow avdaioyov.
G0t doa éxarégov twv A, B xal vijg I' wovddog pe-
tafd xate 0 ovveyds dvdloyov umimrovely douduol,
togovror xel &lg Tovg A, B perakv xare o owvveyls
dumeoovvrar Omep &0e deitou.

o',

4Vo vevgayavev dotdpcy sig péeog dvd-
Aoydv édotiv doidudg, xal & Tevodywvog mWEdg
T0v téroayovov dimwdeciove Adyov Ey&r fmeg
f) mhevoa meds TRV wAevodw.

"Eotwoay terpdymvor douduol of A, B, xal tod
ptv A4 misvge Zorw 6 Iy 100 02 B 6 A4 Aéym, S
rov A, B &g uéoog dvdioydv dorwv &gmyég, xel §
A noog tov B dumdaslove Adyov Eyer fimep 6 I' mpdg
tov 4.

1. nal wddiy, deleto xal P. 4,212, 4B. 3. 2]in
ras. Q. 10. idslz&n 8¢] mg. o. 12. xal og dea — 13:
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rursus quoniam 4 >< @ = K et Z >< ©-= 4, erit
4:Z=K: 4 ([VIl, 18]. uwvernm 4J:Z = 4 : K.
quare etiam 4 : K = K : 4. praeterea quoniam
Z<O=det Z><H=B, erit [VI[,17]1®: H=4:B.
verum @: H=A4:Z. quare etiam A4:Z = A4 : B,
demonstranimus autem, esse etiam
4:Z=A4:K=K: 4.

itaque erit 4: K =K: 4= A:B. itaque 4, K, 4,B
deinceps in continua proportione sunt. quot igitur
inter singulos 4, B et I' unitatem secundum pro-
portionem continuam interponuntur numeri, totidem
etiam inter 4, B deinceps interponentur; quod erat
demonstrandum.

XL

Inter duos numeros quadratos unus medius est -
proportionalis numerus, et quadratus ad quadratum
duplicatam rationem habet quam latus ad latus.

Sint numeri quadrati 4, B, et numeri A latus
sit I, numeri autem B latus 4. dico, inter 4, B

unum medium esse proportionalem numerum, et esse
A:B=T?%: 4%

medg tov A] om. BV g. 16. I'] in ras. . 17. Ante xaf
ras. 1 litt. V. 26. zéwv] corr. ex tév V.
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O I' yo tov 4 moliamdadideag tov E moielra.
xol fmel tevodywvog domv 6 A, mlsvga 0t avrov
dorw 60 Iy, 6 I' doa éovrov moldamdaociedas tov A
memolnxev. Ouwx v avra On xel 6 A favrov molde-
nlaciécag tov B memolnuev. émel otv 6 I' éndregov
tov I', 4 moldamlacidcag éxdregov tov A, E me-
molnxey, Zenv dpa dg 6 I' mog vov 4, ottwg o
A medg tov E. O ta avre 0% xal dg 6 I medg
oy 4, ottwg 6 E mpog tov B. xal ag doa 6 A
weds 1ov E, ottwg 6 E medg vov B. tov A, B doa
eig uéoog avdioydv derv doiduds.

Aéye 1], Ote xal 6 A meds tov B dumlaciove
Adyov e fimeg 6 I' modg tov 4. émel pagp Toels
aguduol dvdioydv eloww of A, E, B, 6 A4 dga melg
tov B Owwdeciove Adyov éyer 7meg 6 A mog oV
E. og 0t 6 A mpdg vov E, obrewg 6 I' medg vov
4. 6 A dga medg tov B dimdaciove Adyov &ype iimeo
5 I' mwhevoa medg 1y A° Gmep éder deifou.

8.

AdV0 xVfov dgidudr dvo uféor avaloyidv
gloy aguduol, xal 6 xVfog medg TOY xVPov
rouxdaciova Adyov &ye& fimep 1 mAsvea meodg
TNV wAsvodv.

"Eetwcav xvfor doiduol of 4, B xal 1ot udv A
wisvoe f6rw 0 I'y 100 02 B 6 A° Aéyw, Ot rov A,
B 0v0 péoor avddoydv eloww douduol, xal 6 A medg
ov B vouwdaciova Adyov e fimeo 6 I’ mpodg tov A.

1, 'yaq] m. 2 B, post ras. 1 litt. V. 4. memoinxs Vo.

8. dudk Ta adta 87 wol] Py mdlw éusl o I' 7ov 4 mollemla-
coag t0v E memolnusy, 0 0t 4 Swvrov mollamlacidoas Tow
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sit enim I'>< 4 = E. et quoniam quadratus est 4
et latus-eius I', erit I'><XI"= 4. eadem de causa
etiam 4 >< 4 = B. iam quoniam I'>}XI'== 4 et
I'>< d=E, erit I''t 4= A4: E [VII, 17]. eadem
de causa') erit etiam I': 4 = E: B. quare etiam
A:E=EFE:B. ergo inter 4, B unus medius est
proportionalis numerus,

Iam dico, esse etiam A4:B=1I%: 4% nam quo-
niam tres numeri proportionales sunt 4, E, B, erit
A B=A%: E* [V def. 9). verum A:E==1TI":4.
itaque 4 : B = I'® : 4%; quod erat demonstrandum.

XII.

Inter duos cubos numeros duo medii proportio-
nales sunt numeri, et cubus ad cubum triplicatam
rationem habet quam latus ad latus.

4 ] E Sint cubi numeri
, 4, B, et latus nu-

Bi 1 R . .

I . @ z meri A sit I', numeri
' .

A l P B autem 4. dico,

b 1 inter 4, B duos me-
dios proportionales esse numeros, et esse 4 : B=1I": 4%,

1) Nam I'>< 4= E et 4>< 4 = B. itaque proportio
illa proprie per VII, 18 (non VII, 17) efficitur. sed cfr.
p. 300, 21 s8q. et p. 301 not. uerba lin. 8 interpolata etiam
ipsa orationis forma (8ve nel 0¥ «dvdy) redarguuntur.

B memolnuey (memolnue V), 0vo 0n cguduol of I', 4 Eve xal
Tov adtov tov Jd mollamiaciecavzeg tovs E, B nsnonjuao‘w'
Zorv Goa Theon (BVey)., 9. Post B add. Theon: ddl’ og 6

I meos zov 4, ovtamg 0 A meds tov E (BV g). 10. zdwv]
707 in ras. comp. V. 11, deiduds 6 E Theon (BVg). 18.
4 mlsveay V. 20. péoovg P, corr. m. rec.

Euclides, edd. Heiberg et Menge, II, 20
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‘0 yap I éavedv ptv molderwiacidoas tov E moielro,
10v 0% 4 moldamiaoidcag tov Z moielrm, 0 03°A Eavrov
wollawAacidoas Tov H moisivw, éxdregog 8 vav I, 4
v Z moddemdecicoas Exdregov tédv @, K mowlre.

Kol émel x0fog dorlv 6 A, misvga O avrod 6
I, xal 0 I’ éavrov moldamlacideag tov E memoinrev,
0 I &ge éavtdv pdv mollamdecidoag vov E memoln-
xev, tov 0¢ E moldlamlacideas vov A memolyxsv.
dia to avre O xal 0 A fevrév udv mwodlemwiecidcug
tov H memolnxev, tov 0% H moldemiecidoag tov B
memolnxev. xal el 6 I' éxdrepov vav I'y, 4 molda-
nAaoiaoag Exdregov tdv E, Z memolprev, Eorwv dea
g 0 I' mpdg ©ov 4, ottwg 6 E mgog tov Z. due
re avre O xol og 6 I' mpog tov A, otrwg 6 Z
nog ov H. mddww, émel 6 I' éndrsoov tov E, Z
mwoAdandaouicns Exdregov tav A, @ memwolnxev, éoty
doa og 0 E mgos vov Z, otrws 6 A mpdg tov 6.
g 0t 6 E mgog v Z, obrwg 6 I' mpdg tov 4-
xal wg dga 0 I' mgdg ©ov A, obrwg 6 A meds Tov
0. nalw, énel éxdvegog tov I, 4 vov Z moldamia-
gueag Exavegoy tov @, K memoinuev, Eotiv dpo dg
6 I' mpog tov 4, otrwg 6 @ medg Tov K. mdiw,
énel 0 A éndrvegov 1ov Z, H moldemiasidoag Exdre-
eov v K, B memoinxev, dovwv doa &g & Z medg
tov H, otrwg 6 K moog tov B. dg 02 { Z mgog
vov H, ovrewg 6 I' mpdg tov A xal og doa 6 I' meog
tov A, otrog 6 ve A medg Tov O xel 6 O meog TOV
K «al 6 K mods vov B. wév A, B &pa dvo uédor
avalopov elov of @, K.

4. Z] eras. V. 6. wemolnne V. 1. memolque Vo, 8.
nmemolmue Vo. 10, memolmue Vo. 11, memolqne Vo, 17,
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gitenim ' X I'=E, I'>}X d=17Z, 4> 4= H,
I'>XZ=0, 4> Z =K. et quoniam 4 cubus est,
latus autem eius et '>< F=FE, erit ' X I'=E
et I'>< E= 4. eadem de causa erit etiam 4> J=H
et A><H=B. etquoniam ' X ['=EetI'><x4=2,
erit I': 4= E:Z [VIl, 17]. eadem de causa erit
etiam I': 4 = Z : H [VII, 18])) rursus quoniam
P<E=4detI'><XZ=@0,erit E:Z=4:6
[VII, 17]. werum E : Z = I': 4. quare etiam
I': 4= A4:0. rursus quoniam I'><X Z = @ et
A4d><Z =K, erit {VII, 18] ': 4 =@ : K. rursus
quoniam 4>} Z =K et 4>< H= B, erit

Z:H=K:B [V, 17].
uerum Z: H=1I':4. quare etiam
''d=4:0=0:K=K:B?
ergo inter 4, B duo medii proportionales sunt @, K.

1) Nam I'>< 4 = Z et 4 >< 4 = H; u. p. 3056 not.

2) Euclides bic paullo breuior est, quam solet. sed re-
cepto supplemento codicum deteriorum lin. 27 falsa illa effi-
citur forma orationis, quam p. 802, 12—18 cam P sustulimus.
cui ut mederetur, Augustus lin. 28 post prius K interposuit: g
&oa 6 A meds tov © odtwg 6 16 A ®og tov K (!); ego malui
codd. PB sequi.

ovtwg — 18: medg 0¥ Z] m. 2 B.  20. Zmsl] om. P.  25.
B} Ho. 27. Post 4 add. Vo: ovrwg 6 K medg 6y B*
20eiy®n Ot nal o 6 I' meds ov 4; idem B mg. m. 2.
6 te] ¢ 6 B. 28. tdwv] corr. ex zov V.,  29. ol ] ded-
pol of B.

20%*
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Aéyo 81, 8v xal 0 A mpog Tov B rouwdaclove
Aoyov Eye timee 0 I' mpog tiv 4. émel pap téoda-
0sg aguBuol dvdloydv glow of 4,0, K, B, 6 A dpa
meos vov B zgumladiove Adyov &ye fimep 6 A meog
v O. g 02 6 A4 meds Tov O, ofrwg 6 I' meds
Tov A° xal 6 A [&oe] mpog Tov B roimiaciove Adyov

 &per fimep 6 I' mpdg tov A Smeg ¥er dsikau.

10

15

20

25

W'

E¢v oy 660idnmorody aptdpol éEfg ava-
Aoyov, xal mollamiaoidcag Exactog Eaviov
wouf] Tiva, of yevousvor €E avrdv avdloyov
éoovrais xal av of ¢ deyfs Tovg yevouévoug
woldamwliaoLacavreg mwoLwol Tiveg, xal avTol
dvaloyov foovrar [xal del mepl Tovg &xgovg
ToUT0 GvuPalved].

"Eotwoav omocototv agiduol EEfg avdioyov, of
A4,B, T, @g 6 4 mpds vov B, otrwg 6 B medg tov
I, xal of A, B, I avrovs pdv moldamlaGidcevres
tovg 4, E, Z mowslrweav, rovg 0t 4, E, Z molde-
wlacidoavres vovg H, @, K mowstrvweav: Adpw, Stv of
¢ 4, E, Z xal of H, ©, K éttjg avdloyov elow.

‘0O ptv yag A tov B mollamlasideng Tov A moisl-
T0, éxdrsgog 0% tov A, B 1ov A mollemiaecidceg
éxaregov tov M, N moislrm. xal mdlww 6 piv B tov
I moddomwiacuiag tov 5 mowelro, &xdrsgog 0k 16y B,
T 2oy [E moldawiacidoag éxdregov tav O, IT moieiro.

1. rpumlaclove] to- e corr. V. 5. &g 8% 0 A mpods To¥
®] mg. . 6. doe] om. P, m. 2 B. 11, moiel V. mivag
Vo, 12 ywoy,s'vo'vg V. 13, mowdeay B. 22. tov 4 — 28:
ﬂollagﬂ.acmmg £&]mg ¢. 26. 7d?] oy P. O] in ras.
m. 1 B,
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Iam dico, esse etiam 4:B=1I%:45% nam quo-
niam quattuor numeri proportionales sunt 4, ®, K, B,
erit 4:B= A%:03% [V def. 10]. wverum 4:@=T": 4.
ergo A: B=1TI%: 4% quod erat demonstrandum.

XTIL

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et singuli se ipsos multiplicantes numeros aliquos
effecerint, numeri ex iis producti proportionales erunt;
et si numeri ab initio sumpti numeros productos mul-
tiplicantes numeros aliquos effecerint, hi et ipsi pro-
portionales erunt.’)

Sint ‘quotlibet numeri deinceps “proportionales 4,
B, T, ita ut sit 4:B=B:T, et sit 4> 4 =4,
BXB=E I'><I'=12Z, 4> 4d=H, B<XE=0,
- I'><Z =K. dico, et numeros 4, E, Z et H, ®, K
deinceps proportionales esse.

A—1 H————
Bt 1 O
i K . 1
dr— M
Ei—m N
Zi 1 O
1 A4 l I

nam 8it 4 >X B= A4, 4>< A= M, B><X A= N,
et rursus sit BX<XI'=5 BXx<E=0,I'><5=11.

1) Uerba sequentia xal del lin. 14 — cvpPadvse lin. 15
subditiuva uidentur; cfr. ad VII, 27. habet ea Campanus VIII, 12.
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‘Ouolmg 0% voig éndvew deltousv, 8t of 4, A, E
xal of H, M, N, © &g slaww avdioyov &v te 1o A
mgods ©ov B Adyw, xel &r of E, F, Z xal of O, O, II,
K s elew dvadoyov &v v tov B medg zov I
Ayp. xal dotvv wg 6 A mpog vov B, ovrwg 6 B
wgos tov I xal of 4, A, E Gpa voig E, B, Z év 16
avrg Adye slol xal rv of H, M, N, @ ois 0, O, II,
K. xai éovw loov to wlv tév 4, 4, E niidos 16
tév E, 8, Z nljde, vo 0t tév H, M, N, O 16 raov
0, 0,11, K- 8. ilgov dpa Zotiv ag udv &6 4 meds Tov
E, otnwg 6 E modg tov Z, dg 0t 6 H mpds tov @,
obtwg 6 @ meog ov K* Omep #0s Oetfou.

0’

Ecv tet0dy@vog TETQEY@VOV WETQT, xal 17
nAsvoa Ty mlsvgav pererfos xal dav ) wAev-
o tv mwisvgav ueref, xal 6 rerodymvog ToOV
TETQULY@VOV UETQNOEL.

"Eetwoay revgayovor douduol of A, B, mlsvoal
0t avrav fotwoay of I, 4, 6 6t A tov B pergelrm:
Myw, Ove xal 6 I' tov 4 ucrgel.

‘O I' yap 1ov 4 moldamieeiacag tov E moieire*
of 4, E, B &ga Ekfg avadoydv elow &v e tov I
mgdg vov 4 Adyp. xal émel of A, E, B &g dvdio-

1. 4, E] e corr. V. 2. N] e corr. V; supra m. 2 B,
id. mg. m. 2: xal of H, M, N, ©. = 3. B Zq: J.oyw]corr
ex loyov . 5. xol foriv — 6: toy I’ . @. 7. sloly
PB. 8. 7év] om. P. 4, E] e corr. V 10 xal 8¢’

Zoov P. piv 6] 6 pév BVq; 14, Post zezodymvos add.
u(wﬁpog supra m. 1 Bg, m. 2 V. Supra zeredyeovor add.
doufudy B m, 2, 18. wleved @. 28. 1dyp] corr. ex Ao~
Yoy 9.
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iam eodem modo, quo supra'), demonstrabimus,
numeros 4, 4, E et H, M, N, ® deinceps propor-
tionales esse in ratione A : B, et praeterea E, £, Z
et @, O, IT, K deinceps proportionales esse in ratione
B:I. et 4: B = B:I. quare etiam A4, 4, E et
E, 5, Z in eadem ratione sunt et praeterea H, M, N,
® et @, O, IT, K. et multitudo numerorum 4, 4, E
multitudini numerorum E, 5, Z aequalis est et mul-
titudo numerorum H, M, N, ® multitudini numerorum
@, 0, IT1, K. ex aequo igitur erit 4: E=E:Z et
H:0=0:K [VI], 14]; quod erat demonstrandum.

XIV.

Si numerus quadsatus quadratum numerum meti-
tur, etiam latus latus metietur; et si latus latus me-
titur, etiam quadratus quadratum metietur.

Sint numeri quadrati 4, B, latera auntem eorum

Ar——— sint I', 4, et 4 numerum B me-
Bi i tiatur. dico, etiam I' numerum
T - t 4 metiri,

Ebm— sit enim I' >< 4 = E; itaque

4, E, B deinceps proportionales sunt in ratione I': 4
[prop. XI]. et quoniam 4, E, B deinceps proportionales

. 1) Uelat in prop. 12, scilicet per VII, 17—18. cum
A< A=det A><B=A4, erit 4: B=4:4. cum
B

[s]
B
=
B

= Adet B> B=E, erit 4: B = 4 : E. itaque
4:4=4:E. etcum A d=H, A><Ad=M,
1A = H: M; cum 4 ><X A = M, B> A =N, erit
M: N-—-H M cum B><A= N, B<E =0,
= N:@O=A4A:B=H: M=M: tht

b X

kakk
or
SN

®
a.
wl o
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yov elew, xal usrgsl 6 A4 tov B, pergel dgo xal
A tov E. xal ot dg 6 A meog 1ov E, obrmg
I" mgog vov. A psreel dge xal 6 I' Tov 4.
el 89 6 T tov A pevgeira’ Aéyw, ote xal o
5 A tov B pergel.

Tov pep avtév xetacxeveddéviov ouolwg dsiko-
uev, ot of A, E, B &g avadoydv elow év té tov
I mpog tov A Abyw. xal émel éoviv g 0 I’ mpog
1ov A, otrwg 6 A mog tov E, pergsi 0 6 I' zov

10 4, uerpsl dgo xal 6 A tvov E. xal elow of 4, E,
B étqg avdAoyov® uergsi doa xal 6 A tov B.

Eav dga verpdywvog teT@aywvov usrel, xal 1
rwAsvoa TV mAevgav yat@ﬁdu' xal éav 9 z).ev@& T
zlsvpow yet(m, xel 0 TeTpdywvog TOV retpayawov

15 peTQrioee” 6meQ E0er deifar.

Qr O~

g,
Eav xvfog aeidudg xvfov dotdudv pstoi,
xal 7§ mAevoa TV mWAevoav wergidEr xal éav
7 mAevoa Ty whevoav uered, xal 6 xvfog Tov
20 xUfov uerprjoee.
K¥Bog yog agiduog 6 A m.'vﬂov Tov B pergelroo,
xal Tot yév A mlevgoc ot 6 I', tot 0} B o 4-
Aéyw, o1t 6 I' 1ov A perge.
O I' yap éavrov moddamdacideag tov E mousito,
25 6 0% A éavrdv morlamdecideag vov H moisftw, xel
& o I' 1ov 4 mordamlacidoag vov Z [moieltw], éxd-

1. eloe Vo. 2. E] seq. ras. 1 lith. V. gat(m— zov
4] om. P. 4. moélw O] alla O pstqsltm
%l 6 V. peteefto ] om. BV g, . peToed — 10: ‘rov

Ejom. P. 10. dou] post rae. 2 litt. B 12, Supm TETo0i-
yovog et tereayovoy in B scr. compp. dee@uds et deiduoy.
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sunt, et 4 numerum B metitur, 4 etiam numerum
E metitur [prop. VII]. est autem 4: E=1TI: 4.
ergo etiam I' numerum 4 metitur [VII def. 20].

Rursus I' numerum 4 metiatur. dico, etiam 4
numerum B metiri,

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus,
numeros 4, E, B deinceps proportionales esse in
ratione I': 4. et quoniam est 't d=A4: E, et I"
numerum J metitur, etiam 4 numerum E metitur
[VII def. 20]. et 4, E, B deinceps proportionales
sunt. quare etiam 4 numerum B metitur.?) ‘

Ergo si numerus quadratus quadratum numerum
metitur, etiam latus latus metietur; et si latus latus
metitur, etiam quadratus quadratum metietur.

XV.

Si cubus numerus cubum numerum metitur, etiam

Ay [ latus latus metietur; et st latus
By ¢ latus metitur, etiam cubus cu-
r— g:_' , bum metietur.

A Nam cubus numerus 4 cu-
Ei u bum B metiatur, et numeri 4
H—ro latus sit I, numeri B autem 4.
Z— dico, I' numerum 4 metiri.

sit enim I'>XT'=FE, A< 4 =H, ['>< 4 = Z,

1) Nam E numerum B metitur (VII def. 20) et 4 numerum E.

1. Gmeg £0ec deifae] om. PB. | 21. peronoelm 9. 22. 'l Ao
23. 0 I'] xal 6 I' Vg. psrerjoer BV g, 26, 6 0t 4 eau-
76v] nal i 6 I' wov 4 BV g. H) Z BVo. nal &ru 6
r tOI;' 4] 6 6 4 faveéy BVg. 26.Z] HBVg. mousfro]
om,
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regog 0t v I'y 4 v Z morlemhaoidicas Exdregov
téy @, K mowsirm. gavegév 01, o1t of E, Z, H xal
of 4, ®, K, B étijg avdloyov slow év 16 tov I' mgdg
tov 4 Adye. xal émel of A, @, K, B éEijg avdioydy
slow, xal perpsi 6 A tov B, uergel doa xal Tov O.
xal éoriv g 6 A meog Tov @, otrwg 6 I' meog Tov
A4 peroei dga xal 0 I' tov 4.

"AAde Oy pergeito 6 I wov A° Adypm, Bt xal o
A ©ov B psteies.

Tov pag avrdv xatedrsvaddéviov oduolwg O
deltopev, 6tv of 4, O, K, B ékijg dvdioydy slow év
16 rob I’ mpdg wov A Adyw. xal énmel 6 I' wov 4
perget, xal dovww og 6 I' mpog tov A, ovrwg & A
o tov @, nal & A dga Tov O usrgeit dote xal
tov B petoel 6 A Omsg #der delfar.

5.

'Eav rerodyavog ¢oudpog tetodyovor agLd-
pov un peref, ovd: 1§ mAsvge TV wAevoew
peTeioeL xdv 9 mAsvea tyv mAsveav ur pe-
107, 0V0% 6 Tsrpdywvog TOV TETPEYGVOV pE-
TQ10EL.

"Eorwoay tevgayovor aguduol of A, B, mlevgal
0t avrov &erocey of I, 4, xel py pergeito 6 A tov
B Aéyw, 6te 000t 0 I' vov A pergel.

El pag perget 6 I' tov A, perorieer xal 6 A rov
B. oV pergsi 0t 6 A tov B 0v0t doa 6 I wov 4
peTgiae. '

3. of] om. V. 6. tlor V. 6. @] om. g. 7.
pstesl dox %al 0 I 7ov 4] mg. m, 1 P. 9. peroeloer .
10. avzér @. &) om. B, 12. 7o»] om. P. »al] m,
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I'><Z =0, 4> Z = K. manifestam igitur, nu-
meros E, Z, H et 4, ©, K, B deinceps proportionales
esse in ratione I': 4 [prop. XII]. et quoniam 4, 6,
K, B deinceps proportionales sunt, et 4 numerum B
metitur, etiam numerum @ metitur {prop. VII]. uerum
A:0 =T :4. ergo etiam I' numerum 4 metitur.

Rursus metiatur I" numerum 4. dico, etiam 4 nu-
merum B metiri. nam iisdem comparatis similiter
demonstrabimus, numeros 4, &, K, B deinceps pro-
portionales esse in ratione I': 4. et quoniam I" nu-
merum A metitur, et I': 4 = 4 : @, etiam 4 nu-
merum @& metitur [VII def. 20]. quare etiam nume-
rum B!) metitur 4; quod erat demonstrandum.

XVI ‘

8i numerus quadratus quadratum numerum non
metitur, ne latus quidem latus metietur; et si latus
latus non metitur, ne quadratus quidem quadratum
metietur.

A— Sint numeri quadrati 4, B, latera
B————— autem eorum sint I', 4, et 4 nume-
I—— @& rum B ne metiatur. dico, ne I" qui-
A dem numerum 4 metiri.

nam si I’ numerum 4 metitur, etiam 4 nume-
rum B metietur [prop. XIV]. at 4 numerum B non
metitur. ergo ne I' quidem numerum 4 metietur.

1) Cfr. p. 313 not.

2 B, om. Vg. 19, p1] supra V. 22, dotftuol] m. 2 B,
om. Vo 23. pij] supra V. 24, 1éyw 8¢ P. ovd’ V.
peroroes V.  peteel — 25: 1oy 4] mg. m. 1 P.  26. 098’ B.
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My pergeiro [09) médww 6 I' tov 4° Aéyw, 8t 000}
0 A 1ov B uergijcel.
E! yag pergel 6 A tov B, uerproer xal o I' vov
4. ov pergel 0% 6 I' ©ov 4 098’ dpa o 4 zov B
5 pergnoe, Gmwep E0er deléar.

o

Eav xvfog doiBudg xvBov agidpudv un pe-
T0f}, 000% % wAsvoa TNv mwAsvoav psvgroer’
x&v 7, mAevoa TV mAsvekv un pevel, 0Lo: 6

10 x¥fog rov xVBov peTorfoce.

Kvfog pog douduls 6 A xbfov deududv tov B
py pergelrem, xal tov udv A mievge fotw o I, tob
0 B 6 4" Adpw, 6vv 6 I tov A oV pergrjoe.

El yop pevgel 6 I' tov A, xal 6 A tov B pe-

15 yonjest. oV pergel 0 6 A tov B ovd’ dpw 6 I
tov 4 pergei. ,

‘AAde 01 py perpelve O I' tov 4° Adpw, Ot 0vOE
6 A tov B pevgrjoct. '

El yap o A tiv B pergsi, xal 6 I' vov 4 ps-

20 torjgst. ov pergel 02 6 I’ wov A° o008’ &ga 6 A tov
B uetproe omeg E8er Oeifou. )

o’

.“L/“(’ ’Aéo,w fmus'd‘,mv &gc?ya’iv elg ye’dt\)g

‘fz'eglavaloyow oty a@ududs xal 0 émimedog molg

@77 95 tov émimsdov dumAaclova Adpov Eyeu fimee 7
6udroyos mAsvge meds THY Oudioyov misvodv.

1. 8] om. P. 3. &l ydo pereel 6 A vov B} mg. m. 1 P.
pereijget] om. P. 4. 4] eras. V. oY pevosl 3% & I' tov
4] m. 2 B. 5. omee £de1 deikar] om. B. 9. perefi] -7
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Rursus I' numerum 4 ne metiatur. dico, ne 4
quidem numerum B metiri.

nam si 4 numerum B metitur, etiam I' numerum
4 metietur [prop. XIV]. at I' pumerum 4 non me-
titur. ergo ne 4 quidem numerum B metietur; quod
erat demonstrandum.

XVIL

Si cubus numerus cubum numerum non metitar,
ne latus quidem latus metietur; et si latus latus non
metitur, ne cubus quidem cubum metietur.

. ) Nam cubus numerus 4 cubum

1 numerum B ne metiatur, et nu-
f—— I meri A latus sit I', numeri B autem
——id 4. dico, I' numerum 4 non metiri.

nam si I' numerum 4 metitur, etiam 4 numerum
B metietur [prop. XV]. at 4 numerum B non me-
titur. ergo ne I' quidem numeram A metitur.

Uerum I' numerum 4 ne metiatur. dico, ne 4
quidem numerum B metiri.

nam si 4 numerum B metitur, etiam I' numerum
A metietur [prop. XV]. at I' numerum 4 non me-
titur., ergo ne 4 quidem numerum B metietur; quod
erat demornstrandum.

XVIIIL

Inter duos similes numeros planos unus medius
est proportionalis numerus; et planus ad planum

in ras. @. 13. 6] (prius) corr. ex zod V. 14. peveel] pe-
zonoes V. 16, ovdé V. 20. 6 4] supram. 2 V, ~ 21,
Snep £0er Seikar] om. BV .
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"Eotwoay Ovo Ouoior émimedor dguduol of A4, B,
xel 10U piv A mlevgal Eotmeay of I'y 4 douduol,
to0 0t B of E, Z. wnal énel Gpotor énimedol sloy
of avdlopov E&povreg vag mlevgdg, EoTw dgo dg 6

5 I' mpdg tov A, otrwg 6 E medg tov Z. Aéym odw,
8t tov A, B &ig péoog dvdioydv éetwv doidudg, xal
0 A mgog tov B Oumhaclove Adyov &ye fimep 6 I'
ngog 1ov E 4 60 4 meds tov Z, tovréomwv dmep W
oudloyog mAsvga moog THY OudAoyov [wlsvedv].

10 Kol énel dovwv g 6 I' mpdg tov A, odrwg 6 E
modg tov Z, évadlak doa fotlv @g 0 I medg Tov
E, 0 4 mgog tov Z. xal émel émimeddg dovwv O A,
mhevgal 0% avrov of I'y 4, 6 4 &ga ©ov I' morda-
mAeotacag 10v A memolmxev. e ta avra O xel 6

15 E ©0v Z moddarhacidceg tov B memoimusv. 6 A4 Oy
tov E moldemleoieoag tov H moelred. xol émel 6
4 tov pdv I’ moldemdacidons tov A memolnxev, tov
0t E moldemiacicoeg tov H memolnxev, éovwv dgo
g 6 I’ mpds tov E, ovrawg 6 A medg tov H. add’

90 g 6 I' mgog tov E, [oltwg] 0 A meds vov Z* xel
g dge 6 A meog Tov Z, ovrwg 6 A medg Tov H.
wody, énel 6 E 1ov pdv A moAlemlecideag vov H
memolnuev, tov 0% Z mollamiacidoag tov B memoly-
xev, éotwv doa og 6 A wedg Tov Z, obrwg 6 H

25 mpog Tov B. £€0elydn 0% xal dg 6 A meds Tvov Z,
oUtwg 6 A meog vov H' xol ag doa 6 A mgog Tov
H, ottwg 6 H mgog wov B. of A4, H, B &pa &g
dvddopdy elaw. tov A, B doa sis péoog dvddoydy
dotww doLdudg.

1. a¢gidpol] om. Vo, 9. nheveav] om. P. 11. I}
in ras. @. 13. wolvmlacdons P, 14, memoimue V. 156, Z]
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duplicatam rationem habet guam latera correspon-
dentia.

Sint duo numeri plani similes 4, B, et latera
numeri A sint I, 4, numeri B autem E, Z. et quo-
niam gimiles plani numeri ii sunt, qui latera pro-
portionalia habent [VII def. 21], erit I': 4 = E: Z.
dico, inter 4, B unum medium esse proportionalem
numerum, et esse 4 : B=1I%: E? = 4%:Z"

iam quoniam est I': 4 = E: Z, permutando erit
I':E=4:Z [VI], 13]. et quoniam 4 planus est,

Al —I

Bi— o \d

H: | I 1 E
i-—————

latera autem eius I', 4, erit 4><I'= 4. eadem
de causa erit etiam E>XZ=B. iam sit 4><X E=H,
et quoniam 4 >X I'= A4 et d>< E=H, erit I': E
= 4:H[VII,17]. uverum I': E = 4 : Z. duare
etiam 4:Z = 4: H. rursus quoniam
ExXd=Het ExXXZ=B,erit 4:Z=H:B
[VIL, 17]. demonstrauimus autem, esse etiam
4:2=4:H.
quare etiam 4 : H = H:B. itaque 4, H, B deinceps
proportionales sunt. ergo inter 4, B unus medius
proportionalis est numerus,

in ras. . wolvwladwtoos P. 16. molvmiasiacus P. 17.
pév] supra m. 2 V. molvmlaciicas P. memoinue Vg. 18.
wolvmlaaiioag P. 19. a1’ .  20. ovrmg] om. P. 7]
seq. ovtwg 6 A4 P, del. m. 1, nal g doo 0 A nqog] in
ras. @. 22 [st] om. P. molvmlacideas P.  23. memolnue
Vog. nolumilacidcag P. 24. Z] in ras. g. 28, elor V.
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Aéyw 81, 6t xal 6 A mgog tov B dumhaciove
Abyov &gz fjmeg m Oudioyog mAsvga medg THY Oud-
Aopov mAevgav, tovréotv fimep 6 I mpog tov E 1)
0 4 mgog vov Z. énsl yap of A, H, B {fg dvd-
Aoydy elew, 6 A mpog vov B dimwdeciove Adyov Exs
fimeg moog tov H. xal doviv wg 6 A medg wov H,
obtmg 6 ve I' meog vov E xnal 6 A medg vov Z. xal
6 A dga medg tov B dumwdasiove Adyov &g fimeg O
I mgog vov E 7 6 4 mpog tov Z* Bmep #0er deifou.

I

4vo bpolov 6repedv agidudy 0vo pédor

avdloyov éuminTovoiv dgiduol’ xal 6 6reesdg

mEog TOV Syocov GreQEoy tgmlao'lfovu /167011
EysL fimeg n Opdloyog mAsvea meog n]v oud-
Aoyov misveaw.

"Eerwcav 0vo oOmpotor evegeol of A, B, wal vov
ptv A mhevgal Eerwoav of I'y 4, E, tov 0% B of Z,
H, @. xol émel Guoior otegeol sloww of dvddoyov
&ovrsg tag mhevodg, forwv oo g plv 6 I' medg
tov 4, ottwg 6 Z mpeds tov H, dg 0% 6 A mgog vov
E, ottag 6 H mgdg vov ©. Adyw, Ov tav A, B
0v0 péoor avddoyov dumimvoveww agiduol, xai 6 A
meog tov B touwlaslove Adyov &yer nmeg 6 I' mgog
1oy Z xal 6 4 meog tov H xal dvu 6 E mgog tov 6.

O I' yag tov 4 moldamiaoideag tov K moslram,
0 0} Z wov H moliamiecidtseg tov A mowsltw. xol

4. wov] v P. 6. 76%] (a.lt) corT. X 76 m 2P 8
dou dumlaclove Aoyov fyst n:pog -tov B V. or'les '
PBVg; corr. ed. Basil.  11. péoor] oyotm V (corr. m. rec.), @
16. of] deiduol of p, Vm. 2. 17. pé»] om, B, supra m.



ELEMENTORUM LIBER VIIL 321

Tam dico, esse etiam A4:B =I?: E® = 4%:
nam quoniam 4, H, B deinceps proportionales sunt,
erit [V def. 9] 4: B= 4%: H%.

et 4 H=TI:E=4:1Z.
quare etiam 4 : B = I'*: E? = 4%:Z% quod erat
demonstrandum.

XIX.

Inter duos similes numeros solidos duo medii
proportionales numeri interponuntur; et solidus ad
solidum similem triplicatam rationem habet quam
latera correspondentia.

Sint duo solidi similes 4, B et numeri 4 latera
sint I, 4, E, numeri B autem Z, H, ®. et quoniam

A i N 't

Bi .: Eh

similes solidi ii sunt, qui latera proportionalia habent
(VI def. 21), erit ': 4 = Z:H, 4: E=H: 0,
dico, inter 4, B duos medios proportionales numeros
interponi, et esse 4:B=1I":Z%=4%: H’=E?: 0%

sit enim I' >X 4 = K, Z > H = 4. et quoniam

2 V. 18. agiftuol of V. 19. piv 6] 6 pév Vo, 6 B.
24. xeel] (prius) om. B, mg. 7. ] doni o.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 21
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énel of I, 4 voig Z, H v v@ avrg Adpe &lolv, xal
éx utv wav I'y 4 éevww 6 K, éx 6% vév Z, H 6 A,
of K, 4 [doe] Sporor émimedol sloww doidpol- vov K,
A édga &l pleog dvdloydv éomv deududs. Eotm o
M. 6 M éga éotlv 6 éx vov A, Z, dg év 16 meo
rovrov dewprjuars elydr. xel émel 6 4 wov piv
I' mwoddamAaoideag vov K memolnnev, vov 0% Z mol-
Aawaoiceag Tov M memolnxev, detiv doa wg 6 I
mwog Tov Z, ottwg 6 K mpdg wov M. ¢dd dg 6 K
mweog tov M, 6 M medg tov A. of K, M, 4 &pu
étqg elow avadopov év td vov I' medg vov Z Ad-
yo. xol éxel dovv dg 6 I' mpog vov A, olreg 6
Z moog tov H, évaldak oo éotlv g 6 I' mpdg tov
Z, ovrwg 6 A medg tov H. dix ta avdre 07 xel
os 0 4 meog tov H, otrwg 6 E mds tov @. of
K, M, 4 &gu étijg elow dvdadoyov &v te t@ vov I’
7weog tov Z Adyp xal v tov A4 meog tov H xal
#tv t¢ vov E mpog tov O. éxarvegog 07 tav E, @
tov M moddamiecidong Exdregov tov N, & mowslro.
nol émel ovegeds domiv 0 A, mhevgal 0% evrov &lew
of 'y 4, E, 6 E dga tov éx vav I'y 4 moldaxia-
gieoag Tov A memolnxev. 6 0% é vav I, 4 dotw o
K* 6 E éga 1ov K molramwdaoidoag tov A memoinuey.
0ie T avre O xel 6 @ Tov A moAdamAacideag TOV
B nemolnxev. xal émel o E vov K moldemledidoag
tov A memolnxev, alde pnv xel vov M moldewio-
6uicag T0v N memolnxev, éotw doe dg 6 K mpdg

rov M, olrwg 6 A4 mpdg tov N. g 0t 6 K moog
oy M, obrwg 6 e I' mgog tov Z xal 6 A meog

tov H xel éuu 6 E mpog tov @ xal og dga o
1.ol] corr. ex 6 m. 2 P.  slol V. 8. doa] om. P.
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I 4 et Z, H in eadem ratione sunt, et I'>< 4 = K,
Z >< H = A4, numeri K, 4 similes plani sunt [VII
def. 21]. itaque inter K, 4 unus medius est pro-
portionalis numerus [prop. XVIII] sit M. itaque
M= A4 >< Z, ut in propositione praecedenti demon-
stratum est [p. 318, 15; 26]. et quoniam .
Adx<xI'=Ket dX<XZ=Merit I''Z=K: M
(VI, 17]. uwerum K : M= M: 4. itaque KX, M, 4
deinceps proportionales sunt in ratione I': Z. et
quoniam est I': 4 = Z : H, permutando erit
I':Z=u4:H [VII, 13}.
eadem de causa erit etiam 4 : H —= E : @. itaque
K, M, 4 deinceps proportionales sunt in rationibus
I':Z, 4:H, E:@. iam sit EXX M= Net @ > M=F5,
et quoniam 4 solidus est, et latera eius sunt I', 4, E,
erit EXXI'>X 4= 4. uerum I'>< 4 = K. itaque
E>< K = A4 eadem de causa etiam @ < 4 = B.
et quoniam E > K = 4, et E > M = N, erit
K:M=4:N [VI], 17]. uerum
K:M=I:Z=4:H=E:®@.

6. Post é8slyfn add. Vo: fguv doa (fz¢c @) dg 6 K medg zdv
M, 6 M mgog tov 4; idem B mg. m. 2. 7. memoinue V.
9. aid’ &g 6 K mods tow M] mg. 9.  10. 6] oBrws 6 V.
11, eloww] om. P, supra m. 1 V. 14, die 1@ avre 87 nal) P;
nmalw dnel dotiv dg 6 4 medg tov E, ovrwg & H meos tov @,
dvallef doo fotly Theon (BVeg). 16. K, 4, M V. dou
v . avaloydy eloww V. 17. 20y0] om. Ve. rcﬁ]
om. V. 21, 1"1 (prius) eras. V. 22. 4] seq. in P: mollamic-
cieoag, sed delet. 23, mewolnwe V.  24. Post wollamie-
ciazoag add. Theon: tov éx tav Z, H (BV o). 25. memolnxne
Vo. 30, #7c] corr. ex 6r: m. 1 P; forv @, mg. fmu. need
og) og BVg,

21*
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I mgog ©ov Z xal 0 4 meog vov H xal 6 E mog tov
O, ovtwg 6 A mpog tov N. modw, émel éExdregog
rov E, @ tov M molhemladidcag éxdregov tov N,
5 memoinxev, oty dga g o E meds tov O, ofrmg
N moég wov 5. @A g 0 E mpog tov @, ovrag
¢ I’ mpog ©ov Z xal 6 A mpog rov H' xal wg
dga 6 I' mgog vov Z xal 6 4 medg wov H xal 6

E mgog tov @, otrwg ¢ e A meds tov N xel o
N mgog ©ov 5. mdiw, émel 6 @ tov M mollemia-

owiseg Tov [ memolnxev, dAde pfy xeal tov A mol-

Aamdacideag vov B memoinxev, ot dga dg 6 M

o O~

7weog tov A, oltwg 6 E mpog tov B. ail’ ag 6
M moog ©ov A, otrwg 8 te I' meog 1ov Z xal 6 A
ngdg vov H xal 0 E mpdg tov ©. xal og doa 6 I

7gog Tov Z xal 6 A meds tov H xal 6 E meog wov
O, odrwg o0 updvov 6 E medg tov B, diie xel 6
A mgés tov N xal 6 N mgog tov 5. of 4, N, &,
B dpa &g slow avdloyov v roig elgnuévoig Tov
wlevedy Aoyous.

Aéyw, 8v nal 6 A mds tov B rgumdaciove Ad-
yov Exev yimeg 7 Odudloyog mAesvga meog THY Oudio-
yov mdsvgdy, rovréorw dmeg 6 I' agudpds mog Tov
Z % 6 4 meog tov H xal #1u .6 E mpog tov @. émel
pop téocages aguduol éEvg dvaloyov sloww of A, N,
E, B, 6 4 &g mpog tov B rvoimiaalove Adyov &ye
fimeg 6 A mgog tov N. aAl’ dg 6 A mgog tov N,
ovrmg €0elydn 6 ve I’ mpog tov Z xal 6 A mdg Tov
H xol #ti 6 E mgog tov ©. xal 6 A doa medg vov

2. N] corr. ex K V. 6. Post H add. P: »al 6 E moog

iy ©. xal g — 8: 70y @] del. Pet m. 1 et m. 2. 8.
telom. P. 9. E]Zg. 14. O. xal ds doo 6 I' meog t6v]
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quare etiam erit ' : Z=d4: H=E:® = 4: N,
rursus quomiam est E>X M= N et &® >XX M = 5,
erit E: @ = N:j [VII, 18]. uerum -

E:®@=I:2Z=4d:H.
quare etiam I':Z=4J: H=E:® = A4:N=N:j.
rursus quoniam est @ X M = 5 et @ <X 4 = B,
erit M: 4= 5:B [VI], 17]. uerum

MiAd=T'Z=4.H=E:0.
quare etiam
I'Z=4:H=E:®@=5:B=A4:N=N:;
itaque 4, N, 5, B deinceps proportionales sunt in
rationibus laterum, quas indicaunimus.
Dico, esse etiam
A B=1r1": :H? = E3: @

nam quoniam qua.ttuor numeri demceps proportionales
sunt, 4, N, 5 B, erit 4: B = 4% : N3 [V def. 10],
verim A : N=I:Z = d4:H= E:0, ut demon-

mg. ¢. 18. =] Z . 17. ] corr. ex Z g. 22. nle-
o . 28. doo] om. g, meds V.
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B touwhaclove Acyov &ys. ymep 1 oudiopog mAsvgo
weos TV Opdloyov misvgdy, vovréoww dmep 6 I
doududs meog tov Z xal & A medg tov H xal Eru
0 E mgog t0v @ Omep &de dsikou.

b . %’
‘Eav 0vo agidudv eig uédog avaloyov éu-
wimwry a@edpudg, Gpotor émimedos Ecovrar of
aotdpol.
dvo pog doidudy tov A, B &g pésog avddoyov
10 dumnwrére agududg 0 I Aéypw, 6ve of 4, B Guotor
émimedol elowy douduol.
Eildpdacar [pag) éAdyioror deudpol Tov Tov
avrov Adyov éydvrav voig A4, I' of 4, E* i6dnig dox
0 4 ©ov A psreel xal 6 E vov I. d0exig 09 6 4
16 ©ov A pergst, vocavrar povadsg forwoav v e Z°
6 Z &ga vov 4 morlemhaciiceg vov A memolnxev.
dore o A émimedog doriv, mievgal 0% avrov of A,
Z. malw, énel ol 4, E éidyietol &6y tdv Tov avrov
Adyov ébvrev toig I'y B, leamg dga 6 4 tov I’
20 peroel xel 0 E wov B. 6dmg 0 6 E tov B pe-
roei, Todavrar povadsg Eorweay v 19 H. 6 E é&oa
tov B ueroel xare vag dv ve H povddag 6 H doa
6 B

2oy E moAdamiasiiceg tov B memolnuev. doa
1. wievge meds Ty opdloyov] mg. o. 6. duminzter V,
corr. m. 1. 9. pégov B. avdloyoy] om. BVg. In B

supra scr. m. 2: &g péoog dvdloyor épmmréte 6 I' doBuds,
“dg 6 A meog tov I', 6 I meds tov B. 12, yae] om. P. 13,
4, T7] 4, T, B B, et V deleto B. Post E in Vo add. forw
doa ¢ 6 4 meos tov E, 6 A moog tov I g 0t & A meds
tov I', 6 I mgog vov B (@ ¢). =zl dg dox 6 4 medg tov E,
6 I' mgdg zov B; idem B mg. m. 2 (8% pro J%). 16. me-
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strauimus. quare etiam
A:B=1I%:23= 4°%: H® = E®%: 0%
quod erat demonstrandum.

XX.

Si inter duos numeros unus medius proportionalis
interponitur numerus, numeri plani similes erunt.
Nam inter duos numeros 4, B unus medius pro-
portionalis interponatur numerus I dico, A, B esse
similes numeros planos.
sumantur 4, E minimi numeri eorum, qui ean-
dem rationem habent ac 4, I' [VII, 33). itaque A
numerum A4 et E numerum

S — 4——  ["aequaliter metitur [VII, 20].
B iam quoties 4 numerum A
I — E ., metitur, tot unitates sint in
Z ' Z. itaque Z>< 4 = A [VII
P I def. 15]. quare A planus est,

latera autem eius 4, Z. rur-
sus quoniam 4, E minimi sunt eorum, qui eandem ra-
tionem habent ac I, B'), 4 numerum I' et E nume-
rum B aequaliter metitur [VII, 20]. iam quoties E
numerum B metitur, tot unitates sint in H. itaque
E numerum B metitur secundum unitates numeri H.
itaque H>< E= B [VII def. 15]. itaque B planus

1) Nam 4: I"'=TI":B.

noinre Vo. Beq. in Vo: zov 6% E moliemlwoudowg tov I'
memwolmueyv; idem B m. 2. 17, domu V. 18. eloew P. 19,
I,B] B, T ¢. 20. d7] ¢ P, et B (corr. m. 1). 21,
fotwcav] bis ¢, sed corr. 6 E] e corr. V, xal 6 E P,
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émineddg dore, mAsvgal 0t avrov slow of E, H. of
A, B dopo énimedol eloww doudpol. Adyw 01, 8t xel
, ouocor. Zmel pag 6 Z wov ptv A moldamiadideas TOV
1- 3 b4 mewolnxev, vov 08 E modRemAaciacag vov I' me-
J)"' 5 wolquev, oty dga @g 6 A meog tov E, olrwg o
' A mgog wov I'y, tovréoriy 6 I' mgdg tov B. madw,
énel 6 E éxdvegov tov Z, H moldamiadidéag tovg
I, B nmemoinxev, &otwv &g dg o Z medg tov H, ov-
tog 6 I' moog ©ov B. g 0% 6 I mpdg ©ov B, ottag
10 6 A4 meog tov E* xal dg dpa 6 4 medg vov E, ov-
tw0g 0 Z mpog tov H. =xal éveddat dg o A mgog
tov Z, ottwg 6 E medg tov H. ol A4, B dga Guotoe
éninedor aguduol slow: of pag whevgel avrév dvd-

Aoydv elow: Omeg #der dstfor.

16 ro .

‘Eav 0vo ¢oududv dvo uédor dvdioyov Zp-
TimTOOLY aQLduol, OGuotor 6rspeol &lawy of
adoiduol. i

Avo yog aguducy tov A, B dvo péeor avdioyov

20 dumnrézooay aguduol of Iy 4° iéyw, 61 of A, B
duoior oTepeol eloww.

Ellgpdwcav yag éAdyiotor agiduol tov Tov av-
Tov A0pov éydvreov voig A, I’y 4 tgeig of E, Z, H"
of &oa dxgor avtdv of E, H mpdtor medg dAifiovg

26 elolv. xal émel rov E, H &g uddog avdioyov du-
néntoxey agududs 6 Z, of E, H dga doiduol Suoror

1. émimedog] in ras. @. 3. émel ydo — 4: I' memolnxev]
del. B; énel yao éxdtsov (ex fxdregog V) tov 4, E 6 Z (d,
E 6 Z in ras. V) wollarladiaoag énctsgov tav A, I' (in ras. V)

nmemolnpuey Vo; énel yoo éndregos vov Z, H tov E molloumle-
owdoeg énaregov 1oy I', B memolmuey mg. B. In P mg. m. 1
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est, et latera eius sunt E, H. ergo 4, B plani sunt
numeri.

Iam dico, eos etiam similes esse. nam quoniam
est Z>< A=A et Z>< E=T"), erit

Ad:E=A4:I"'=1TI":B.
rursus quoniam E > Z = I, E > H = B, eril
Z:H=TI':B [VII, 17]. uerum I': B=4:E. quare
etiam 4: E=Z:H, et permutando 4:Z=E:H
[VII, 13]. ergo A, B similes sunt numeri plani;
latera enim eorum proportionalia sunt [VII def. 21];
quod erat demonstrandum.
XXI.

Si inter duos numeros duo medii proportionales
pumeri interpopuntur, numeri similes sunt solidi.

Nam inter duos numeros 4, B duo medii pro-
portionales interponantur numeri I', 4. dico, nume-
ros A, B similes esse solidos.

sumantur enim E, Z, H numeri minimi eorum,
qui in eadem ratione sunt ac A4, I, 4 [prop. II].
itaque extremi eorum E, H inter se primi sunt [prop. ITI].
et quoniam inter E, H unus medius proportionalis
interponitur numerus Z, numeri E, H similes plani

1) Nam 4: 4=1:Z=E: T

add. ~ lodxig doe 0 J Tov A perest %l 0 Ezov I (signo
nullnm in textu respondit). 5. @g] om. P, 7. éxdzegov
wv Z, H 0 EVg. Z, H moManlacidoas tovs] om. B.
vovg] éndtseov v Vo 10. #orl a)c — E] mg. 9. dou]
om. 11. xal évauaé — 12: zév H] om. Theon BY ).
18. sloww aoidpol P.  16. duninrovey @, sed corr.  17. deid-
pol, 6potor ] bis @. of] om. P.  20.I', 4] 4, T'g. réyo
yde V, deleto yap. 28. 4] 4, B V. '25. elol Vo. drva-
Zoyog p. 26. 0 Z] om. ¢.
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éninedol slow. E6twcay ovw tov udv E mlevgel of
0, K, 100 0t H of A, M. oqavegdv éoa dotiv éx ToD
wed zovTov, 6w of E, Z, H étfig elow dvdiopov v

Al——————— E1-—1
Bi o 1Z
I Hi |
4\ | O—
I N Ki—
; 15 At ]
My—

re 16 t0v @ medg Tov A Adye xel ve Tov K meog
tov M. xoal émel of E, Z, H {dyevol elor tdv vov
avriv Adyov éydvrov voig A, I'y 4, xail éotv lgov
©0 mdijPog vév E, Z, H ves mijde tév 4, T, 4, o
toov &pa dotlv oog 6 E mpog viv H, otrwg 6 A medg
tov 4. of 6% E, H mporor, of 0% momror xel éAd-

10 ye0Toe, of 8% ZAdyidror wsT@ovaL Tovg TOV alTdv Ad-

15

20

yov ¥ovieg avroly lodwg & t& pslfov tov pslfove
xal 6 éAdeewv TOV fAdddove, TOUTEOTLY & TE NYov-
peveg TOV fpovuevov xal 6 Emousvog TOV Emdusvov:
lodug &oe 6 E 1ov A pevgel xal 6 H vov 4. 66d-
xg 07 6 E tOv A pergel, rocavrar puovddss Eorwmoay
vt N. 6 N &pa tov E mollemiaciceas tov A
wemolnusy. o 0 E dovv 6 éx tov @, K° 6 N dga
v & tov @, K mordemdacidoag tov A memolnuey.
otegedg doa fotlv 6 A, mhevgal OF adrov &low of
®, K, N. wmadw, éiel of E, Z, H éAayiorol slo tédv
Tov avrov Adyov éydviev toig I'y 4, B, leang doa
0 E vov I' petget xal 6 H tov B. o6odwng 0y 0 E

2. tov meé] om, BVg. 8. avaloyoy eloww V. 1.
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sunt [prop. XX]. sint @, K latera numeri E, et 4,
M latera numeri H. itaque ex praecedenti propo-
sitione manifestum est, numeros E, Z, H deinceps
proportionales esse in ratione @ : 4 et K: M) et
quoniam E, Z, H minimi?) sunt eorum, qui eandem
rationem habent ac 4, I', 4, et multitudo numerorum
E, Z, H aequalis est multitudini numerorum A, I', 4,
ex aequo erit E: H= A4: 4 [VII], 14). sed E, H
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21],
minimi autem eos, qui eandem rationem habent,
aequaliter metiuntur, maior maiorem et minor mino-
rem [VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque E numerum 4 et H nume-
rum A aequaliter metitur. iam quoties E numerum
A metitur, tot unitates sint in N. itaque N>< E= 4
[VII def. 15]. uerum E = O >< K. itaque
Nx<x6x<K=A4.

ergo A solidus est, latera autem eius ®, K, N. rur-
sus quoniam E, Z, H minimi sunt eorum, qui eandem
rationem habent ac I', 4, B®), E numerum I" et H
numerum B aequaliter metitur [VII, 20]. iam quoties

1) Nam in prop. 20 demonstratum est
it I'=T:B=d4d:E=17: H.
2) Hoc@solum utitur, quod numeri E, Z, Het 4, I', 4
proportionales sunt.
) Nam 4: '=T':d=4d:B=E:Z=12:H, et E,
Z, H minimi sunt in ratione 4: et I': 4.

zév] om. B. 5. zo‘; om. B. slow P. 6. nal dovww — 1: 4,
T, 4] om. Theon (B 16. 0] 0é V. 18. nmolnus th
20. N] in ras. V. 22 H] in ras. ¢. on] 6é B
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vov I’ pergei, todatrar povades foradey &v T F.
H édpa tov B pevpsi xara tag v vé 5 povddeg:
E doa vov H mollemheciadag tov B memoinxey.
0 H dorww 6 éx vov A4, M* 6 5 doe tov éx tav
A, M mollarwiaciaoag tov B memoinxev. ovegeog doa
dotlv 6 B, mievoal O} avrov elow of A, M, 5 of
A, B &ga oregeol elowv.

Abyw [07], 6te xal dpocor. émel yag of N, 5 wov
E noAiemdecidcavreg tovs A, I' memovjnacy, &6ty
doa og 6 N mgdg tov &, 6 A meog vov I, vovréemy
6 E mpog tov Z. aild’ &g 6 E meos tov Z, o @
7wpog tov A xal 6 K medg vov M xel g doa 6 @
mpog Tov A, otrwg o K wedg vov M xal o N moog
tov E. xal glow ol ptv O, K, N mievoel tov A, ol
o0t 5, 4, M mlevoal vov B. of 4, B dga cguduol
Suoror oregeol elow® Omep E0e detbau.

S On

On

%8’

‘BEdv toeis dotduol £kfig dvdlopov dowv, §
0! mpdrog TETEdYy@VOS 7, xal § TETOS TETQE-
yovog é6Tal.

"Eoradav sl doudpol &kijg dvdlopov of A, B,
F, o 0} ﬂpo’img o A4 tsvpéytavog éot0° léym, Ot xal
6 telrog 0 I tevpdymvig éovw.

"Enel 7/a9 wov 4, T sfg ysdog avaloyov dotiy
agduds 6 B, of A, I' dpo Buoror émimedol eloww.
rergayovog 02 6 A° rerpaywvog doa xel « I Gmep
£0er Ostber.

2. 0] ual o P. uum& insert, postea V. 4, zgv] corr,
ex zav V, 6. memolnne V. Seq. in Vo: zév 6t E molla-
mlacwiong tov I' mwemolnne; idem B'm. 2, 7. el V. 8.
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E pumerum I' metitur, tot unitates sint in 5. itaque
H pumerum B metitur secundum unitates numeri
EY itaque & ><X H = B. uerum H = A >< M.
itaque £ >< 4> M = B. ergo B solidus est, latera
autem eius sunt 4, M, 5. ergo A, B solidi sunt.
Dico, eos etiam similes esse. nam quoniam
N><XE=4 et 5> E=TI?), erit
wE=4:T[Vl, 18] = E: Z.
uerim E: Z=@: 4=K: M. quare etiam
O®:4d=K:M=N:JE
et , K, N latera sunt numeri 4, et 5, 4, M®) latera
numeri B. ergo 4, B similes sunt numeri solidi
[VII def. 21]; quod erat demonstrandum.

XXII
Si tres numeri deinceps proportionales sunt, et pri-
mus quadratus est, etiam tertius quadratus erit.
Sint tres numeri deinceps propor-

4
B: I tionales 4, B, I', et primus A4 qua-
r dratus sit, dico, etiam tertium I’

quadratum esse.
nam quoniam inter 4, I unus medius est propor-
tionalis numerus B, 4 et I" similes plani sunt [prop.
XX]. uerum A quadratus est. ergo etiam I' quadra-

tus est [VII def. 21]; quod erat demonstrandum.
) Nem E: I'=1: 5= H:B.
2) Nam E: I'=1: 5.

8) Debuit dici 4, M, 5. sed respicit ad. p. 382, 4.

6‘1}3 om. P. N7 e corr. V. 10. &] corr. ex Z g. 19.
nal 6] 6 insert. m. 2 P. 24, dvdloyos V, sed corr. m. 1.
25. eloe V.  26. I'] in ras. P.
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’

xpy’.

'Eav véceageg dotBuol éEfjg dvaloyov Gow,
6 0} modrog xvfog 7, xal 6 véraprog xVPog
fotal.

"Eotw6ay téocages agudpol EEfig avadoyov of A,
B, T, 4, 6 6t A x0fog &ave Aéyw, Ome xal &6 A
uvﬂog dorty.

’Enst yag tov A, 4 dvo yeaoc avdiopdv eloww
aguduol of B, I', of A, 4 &ge Guowol &lot orspeol
doupol. xvfog 0t 6 A xvfog doa xal 60 A° Omeg
&0eL Ocitar.

%0’

Eav 0vo0 apiduol xpog addfiovg Adyov éym-
gLy, 0V TETQUY@VOS GQLOUOG TQPOg TETQAYDVOY
dotdudv, 6 0 moorog rerodymvog 7, xal 6
devregog Teroaymvog EoTan.

4%0 pog cguduol of A, B mgog arijlovg Adyov
érérwony, Ov TeTgdyovog detdudg 6 I' meds reTgdyw-
vov agududy ov 4, 6 0% A rerpdymvog ote Aéyw,
ote xel 0 B rergdywvis doTiv.

‘Enel yao of I'y 4 retpdyovol glow, of I'y 4 doa
Suotor émimedol slow. wov I, A dga &g uéoog avd-
Aoyov Zumimrer agududs. xal detww dg 6 I' medg Tov
A4, 6 A4 mgdg 1ov B* xal vov A, B boa &l péoog
avaloyov fumimres doududs. xel fomwv 6 A vergd-
yovog® xal 6 B &ga terpdywvds éovwv: Gmep E0su dsifat.

7. fotr BVq. 9. B, I'' I, B g. ziow P. 14,
rnqaymvoc douBpog nqog] mg. ¢. zerpaymvos @, sed corr,
16. ot(wﬁy,oc 9, sed corr. g zergaywvos BVe. 16, sttseog
lowmwog P, 22. glor V. 23. xal] nol émel P. Tov
om, B. 24 td»] om. B. 25. 6] wg 0 P
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XXIII.

Si quattuor numeri deinceps proportionales sunt,
et primus cubus est, etiam quartus cubus erit.

Sint quattuor numeri deinceps proportionales 4,
B, I, 4, et A4 cubus sit. dico, etiam A cubum esse.

nam quoniam inter 4, 4 duo
medii proportionales sunt numeri B,
I, 4 et 4 similes sunt solidi numeri
[prop. XXI]. uerum 4 cubus est.
ergo etiam A cubus est [VII def. 21];
quod erat demonstrandum.

! i A

] 1B
f————I"

1 4

XXIV.

Si duo numeri inter se rationem habent, quam
quadratus numerus ad quadratum numerum, et pri-
mus quadratus est, etiam secundus quadratus erit.

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habe-
ant, quam quadratus numerus I' ad quadratum nu-
merum A, et A quadratus sit. dico, etiam B qua-
dratum esse.

nam quoniam I', 4 quadrati sunt, I', 4 similes
sunt plani. itaque inter I', o unus
medius proportionalis interponitur
numerus [prop. XVIII]. est autem
I': 4= A4:B. quare etiam inter
A4, B unus medius proportionalis
interponitur numerus [prop. VIII]. et 4 quadratus
est. ergo etiam B quadratus est [prop. XXII]; quod
erat demounstrandum.

Al
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xe’.

Eav 0v0 agtdpol mpdg addjiovs Adyov éym-
6y, 0v x¥fog d¢otdudsg medg xVfov deLdudv,
6 0! modrog xv¥Pos 7, xal 6 delregog xVPog

5 ot

dvo pag aguduol of A, B medg dAiriiovg Adyov
éérwoar, ov xvPos deududg 6 I' meog xvfov doud-
uov tov A4, xvpog 0t éotw 6 A° Aéyo [04], Ori xed
0 B xvfog doriv.

10 Emel pag of I'y 4 xvPor elotv, of I'y 4 Suotot
ovegeol slow' tdv I'y 4 dga Ovo upéeor avdioyov
duninrovery dguduol. 8oor 8% &g tovg I, 4 peratv
xoTe TO GVVEYES avaAoyov umimTOUGLY, TOGOVTOL Xeck
slg Tovg TOv avrov Adyov Eyovres adroly ®oTs xal

15 vév A, B Vo uéoor dvaloyov Eumimroveww doud-
pol. dumimrérweev of E, Z. imel ovv téoougeg doid-
pol of A4, E, Z, B étijg avdloyov elew, xal deri
avfog 6 A, xVfog doe xal 6 B* Smep £0er dsiou.

’

%S .

20 Of dpocot énimedor aoidpol mgog aidfjiovg
Adyov &goveiv, Ov rTergdymvog apiduds medg
TETQAY@VOY GQLIudw. _

*Eevwoay Suowor énimedor doiduol of A, B Adym,
0t 0 A4 medg rov B Adyov Eyel, ov Teredywmvog doid-

25 MOg WEOG TETQAY@VOY ZQLIUCY.

3. meog #vfov dedudr] bis ¢, sed corr. 8. §%] om. P.
10. Spotor] deor Spotor BV g. 11. slof V. 12. 3841 842
13. dumimrover PVg. 15, wav] wov ¢. 17, slow] &loe V o.
dovi] douw P. 24 A] seq. ras. 11itt. V.  douiude om. Ve
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XXV.

Si duo numeri inter se rationem habent, quam
cubus numerus ad cubum numerum, et primus cubus
est, etiam secundus cubus erit.

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habeant,
quam cubus numerus I' ad cubum numerum 4, et
cubus sit 4. dico, etiam B cubum esse.

nam quoniam I, 4 cubi sunt, I', 4 similes solidi
sunt. itaque inter I', 4 duo medii proportionales
interponuntur numeri [prop. XIX]. iam quot inter
I, 4 secundum proportionem continuam interponun-

A ', E—
Bi I Y/
r 1 i ]
41

tur numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem
rationem habent, interponuntur [prop. VIII]. quare
etiam inter 4, B duo medii proportionales interpo-
nuntur numeri. interponantur E, Z. iam quoniam
quattuor numeri 4, E, Z, B deinceps proportionales
sunt, et cubus est 4, etiam B cubus est [prop. XXIII};
quod erat demonstrandum.

XXVL

Similes numeri plani inter se eam rationem ha-
bent, quam quadratus numerus ad quadratum numerum.
Sint similes numeri plani 4, B. dico, 4 ad B
eam rationem habere, quam quadratus numerus ha-

beat ad quadratum numerum.
Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 29
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"Enmel pog of A, B duocor émimedol elow, tdv A,
B &ga &lg uddog avdéloyov dumimter dguducg. éu-
mnréteo xal fotw 0 I', xel elhijpBocav éAdyieroc
agidpol Tov Tov avtov Adyov éyévrev volg 4, I', B
50l 4, E, Z° o dpe éxgor avréy of 4, Z tetodym-
vol elow. xal émel dotv og 6 A wmedg Tov Z, otrmg
6 A mpdg tov B, xal elow of 4, Z verpdyovor, (
A &go mdg Tov B Adyov s, Ov teTQdymwvog dQLd-
uog mpdg Terpdyavov aguducv: omeg £0e Ostbar.

10 xE'.

Of Gpocor 6tegeol agudpol mwpdg alijiovg
Adyov &goveiv, ov xVfog doitdpuds mog xvVPov
aoLdudy.

"Eoracay Guotor otspeol dguduol of A, B Aéyw,

15 61 & A medg Tov B Adyov &ye, Ov wvfog dgdudg
7wog xvfov agududy.

’Enel yag of A, B Ouotor oregeol elowv, tov A,
B &pa Yo uéeor avaloyov éumimrovew agiduol. Eu-
mnrérooay of Iy A, xal eldjpdocay élayieror agid-

20 pol Ty Tov avrdv Adyov éydvrev vols 4, I, 4, B
loo. avrolg 10 wAidog of E, Z, H, @ ol dga &xpoc
atrév of E, @ xvpor elolv. xal édovwv g 6 E mdg
0v @, ottowg 6 A medg Tov B xal &6 A dpa medg
Tov B Adyov &ya, ov xvfog doidudg meds xvfov aoLd-

95 pov: omep £der detfou.

1. slow V(p 4. Tois] corr. ex vor m. 2 P. r B]
B, I'P. 6. elar Vo 11, of] om. P. 17. &los
18, pégor] -os e corr, m. 1 P. 19. aguﬂp.o{] om. B. 20
B) Z ¢. 22. &lol V . 28. xol 0 4 doo nqog tov B]

mg. ¢. ,26. Omeq &0z deifew] om. B. In fine Edxleldov
ororgeloy 7’ P.
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nam quoniam 4, B similes plani sunt, inter 4,
B unus medius proportionalis interponitur numerus
[prop. XVIII). inter-
ponatur, et sit I', et
sumantur numeri 4, E,
' Z minimi eorum, qui
eandem rationem habent ac 4, I', B [prop. II]. itaque
extremi eorum 4, Z quadrati sunt [prop. I coroll.).
et quoniam est 4:Z = 4: B, et 4, Z quadrati sunt,
A ad B rationem habet, quam quadratus numerus
ad quadratum numerum; quod erat demonstrandum.

Al | I

A 1 Ei | 1

XXVIL

Similes numeri solidi inter se rationem habent,
quam cubus numerus ad cubum numerum.

Sint similes numeri solidi 4, B. dico, 4 ad B
eam rationem habere, quam cubus numerus habeat ad
cubum numerum.

nam quoniam A, B similes sunt solidi, inter 4,
B duo medii proportionales interponuntur numeri

Al I rN——
Bi 1 A
E\ A i Hi 1 6] 1

[prop. XIX]. interponantur I', 4, et sumantur minimi
numeri eorum, qui eandem rationem habent ac 4,
I, 4, B iis aequales multitudine E, Z, H, @ [prop. II].
itaque extremi eorum E, @ cubi sunt [prop. II coroll.].
et E:©®=4:B. ergo 4 ad B eam rationem habet,
quam cubus numerus ad cubum numerum; guod erat
demonstrandum.

2577 22*
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a.

Eav 8vo Gpotor émimedor doiduol mwoida-
wlaGiLicavreg aAdjAovs ToLH6L Tiva, 6 pevope-
vog TeTQdy@voeg éoTat.

"Ecrweay 0vo Opoior émimedor agiduol of A, B,
xol 6 A tov B moddawdacideag vov I' mowslre Adyw,
6t 6 T revgdyovds éotiv.

‘0O pap A favrov moldamiaciddas vov A moislte.
0 4 kga vetodyavig fotiv. émel ovv & A Eavrov
ptv moldewieciieag Tov A memolnxev, Tov 6% B mol-
Aamwdacidieag tov I' memolnxev, Eorw dox og &6 A
weog T0v B, obtwg 6 4 mdg tov I'. xel émel of A,
B duoior émimsdol elowv dguduol, tév A, B dea &ig
uédog avdioyov dumimves dedudg. Eiv 0t 0o dgud-
pev upetafv xota TO Ovveyds dvddoyov EumimTtwoiy
aguduol, 60or &lg avrovg éumimrovee, tosovror xal &g
tovs 10V alrov Adyov Egovteg @ote xal tov A, I
slg pdoog avdioyov éumimree deududg. xel éove Ts-
rodyaves 0 A° tevpdywvog dga xel 6 I Smsp &de
dsitas.

9'] corr. ex 7" V. Post htulum ante_prop. I in textu
scholium habent V(p, u. app. 9. £1rsl ovv] nel dnst Vo,
10. pév] om. B. 4] in ras. P. memoinxe Vo, 1. I'] .
in ras. P. 14, 4] supra m. 2 V. petafd dobusy Vo. 16, ”
dobpol, Goor sls adrovg fumimrover] mg. m. 2 B. 17.



IX.
L

Si duo similes numeri plani inter se multiplican-
tes numerum aliquem effecerint, numerus ex iis pro-
ductus quadratus erit.

Sint duo similes numeri

A ——| :

B\ | plani A4, B, et sit

byl . A><B=1T.

4 | " dico, numerum I' quadratum
{

esse.

sit enim 4 ><X 4= 4. 4 igitur quadratus est.
jam quoniam 4 > 4 = A4 et 4 >X B =1T, erit
A:B==4d:I[VIl, 17]. et quoniam 4, B similes
sunt numeri plani, inter 4, B unus medius propor-
tionalis interponitur numerus [VIII, 18]. sin inter
duos numeros secundum proportionem continuam nu-
meri aliquot interponuntur, quot inter eos interpo-
nuntur, totidem etiam inter eos interponuntur, qui
eandem rationem habent {VIII, 8]. quare etiam inter
4, I' unus medius proportionalis interponitur nume-
rus. et quadratus est 4. ergo etiam I" guadratus
est [VIII, 22]; quod erat demonstrandum.

Zyovras adrols @, avrois mg m. 2 V. 18. éomv P. 19.
0 4 terpdyovos) mg. m. 1 P, oneo &8st Seifeu] m. 2V,
om. B. .
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. ﬂ’.

'‘Eav 0vo dgiduol moldawiaoidoavreg adiij-
lovg WouG oL TeTPdYywYOY, GpoLor émimedol &i-
G agLdpol.

"Eetwcay 0vo dguduol of A4, B, xal 6 4 tov B
moAdamiasidons rergayavov tov I mowsltw® Aéyw, Ote
ol A, B duoior émimedol slow couduol.

0 ypdo A éavrdv moilamiaoiddag Tov A moislire:
0 4 dga tevpdyavdg dotiv. nol émel 6 A éaveov piv
morhamiasiiceg 1ov A memolmxsv, tov 02 B moilde-
nhasidoag 1ov I' memolnnsy, Eoriv dga og 6 A modg
wov B, 6 4 medg vov I xal émel 6 A rerpaymvog
dorwv, dlha xal 6 I, of 4, I' &pa Bpotor émimedol
slow. tov A, I' doe &ig uéeog dvdloyov dumimres.
xal doTiv dg 6 4 medg vov I, ofrwg 6 A medg ToV
B xel tav A4, B dga &lg uéoog dvaloyov éumimret.
éav O} Yo dodudv &ig péoog avaloyov Zumimry,
Suocor émimedol eloww [ol] douduol’ of doa A, B Suotol
elow émlmedor Omep E0er Ocléou.

y.

Eav x¥fog agiduds éavrov mollaxiadidong
mwouf) Tive, 6 yevipevog xvPog é6rac.

Kvfog pae dgududs 6 A favrév morlamieoiaces
10v B mowsitw® Afpw, 6ve 6 B xvfog éeriv.

Eiljpdo pog tob A mhevpa 6 Iy xel 6 I' favrdv
moAdemdaoidong tov A moweltw. @avegov O éetv,

3. elot V. 4. agdpol] om. BVg. 5. ¥orwoay — 6:
nmotelrw] dvo yde deuduol of A, B mollamlucidoavreg (m. 2 B)

allijlovs 1steaywvoy tov I' moielrwoay Theon (BV g). 9.
for: V. A]supram. 1V. pév]lom. ¢. 10. memolyue V.
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11

Si duo numeri inter se multiplicantes quadratum
effecerint, similes erunt numeri plani.

Sint duo numeri 4, B, et 4 numerum B maulti-
plicans numeram I" quadratum efficiat. dico, 4, B
similes esse numeros planos.

nam sit 4 ><X 4 = 4. itaque 4 quadratus est.
et quoniam 4 > 4 = 4 et 4 >< B = I, erit

u 14 A:B=4:I[VI, 17]. et quoniam
—————B 4 quadratus est, weraum etiam I, nu-
I''————— 1 meri 4, I' similes plani sunt. itaque
d———————  inter 4, I" unus medius proportionalis

interponitur [VIII, 18]. est autem 4:I"= A4:B. quare
etiam inter 4, B unus medius proportionalis interponi-
tur [VIII, 8]. sin inter duos numeros unus medius pro-
portionalis interponitur, similes plani sunt numeri
[VIIL, 20]. ergo A4, B similes plani sunt; quod erat
demonstrandum.

IIL.

Si cubus numerus se ipsum multiplicans nume-
rum aliquem effecerit, numerus productus cubus erit.

Cubus enim numerus 4 se ipsum multiplicans B
numerum efficiat. dico, B numerum cubum esse.

sumatur enim I" latus numeri 4, et sit I'>< I'= 4.

12, z6v] om. B.  ofzeg 6 B. 1év] om. B.  14. &low Vo
Post fumimrer in Vo: aedpds; idem B m. 2. 16. %)
COIT. ex tov @. avdloyog V, sed corr, 17, dav' 8¢ — du-
aifnry] mg. m. 2 B, addito detBuds ante 2dv. Zumimre. B;
et Vo, sed corr. m. 1. 18, of] (prius) om. P. 19, éxlmedor]
om. P. 26. 4] corr. ex B m. 1 P.
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6te 0 I ©ov 4 moddamdacideag 1ov A memolnnev. xnel
éngl 0 I' éavrov moldamdacidoag Tov A memoinuey, &
I' doa wov A pevgel xeve veg v atre povddag.
arda pyv xel 7 povag vov I' pevpsl xave veg év
avrd povddag: oty dge og 3 movag medg tov I, 6
I’ mgog ©ov 4. mdiw, émel 6 I' wov 4 molhawie-
oudeag vov A mewolnnev, 6 4 Goa vov A usrgsl xave
tag v td I’ povadag. perost 0% xol f povag wov I
xoate tag v avre pwovddag: Eotw dea dg % wovag
wgog Tov Iy 0 A mog tov A. @Ak’ dg 7 woveg meds tov
I, 6 T mpog tov A° nol g &ge 7 povag modg TOV
T, otrawg 6 I' meds 1ov A nel 6 A mpds tov 4. tijg
dpa povddog xal Tob A dguduor 8vo udeor avdioyov
xove v0 ovveyds fumemvanocwy douduol of Iy 4. md-
Aw, émel 6 A favrév moddemhasidsag Tov B memoln-
xev, 0 A dga vov B pergel xard tag v altd povd-
dag. pergel O xal 7 povag tov A xere tag év atrd
povddag: &riv doa wg v povag mgog tov A, 6 A
medg 1ov B. 7ijg 0% povddog xal Tov A Vo péeor
avdloyov éumemrdnaciy dguduol xal tév A4, B de«
0vo0 péoor dvaioyov dumegotvrar agiduol. éav 0% dvo
aoududy 0vo uésor avdioyov éumimtwow, 6 0t mod-
rog xVfog 7], xal & devregog xvfog Eovou. xal doTiv
0 A wiPog- xal 6 B dga xvPog fovlv: Omsp e
Ociko.
d’.

‘Eav x¥Bo0g api@uds xvfov daududv moi-

1. memolnxnz Vo. 2, nmolnne Vo. 0 I'] postea in-
sert. B. 5. 7ov] om. B. ofrwg 6 B. 6. 7ov] (prius) om. B.

7, 4] seq. ras. 1 litt. @. 13 xol ‘tO‘v] bis ¢, sed corr. 18,
odtwg & B. 19. zd¥] om. B.  20. dvalwyoy @. dagiduol fu-

A Y
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manifestum igitur, esse I' >< 4 = 4. et quoniam
I'><I= 4, numerum 4 se-
cundum unitates suas metitur [VII
def. 15]. uerum etiam unitas nu-
merum I" secundum unitates ipsius
metitur. itaque [VII def. 20] 1 : I' = I': 4. rursus
quoniam I'>< 4 = A4, 4 numerum A secundum uni-
tates numeri I' metitur. uerum etiam unitas nume-
rum I' secundum unitates ipsius metitur. erit igitur
1:'=4:4 verum 1:I'=1T": 4.
itaque 1: I'=1TI":4 = 4: 4. itaque inter unitatem
et numerum 4 duo medii proportionales interponun-
tur numeri I, 4 secundum proportionem continuam.
rursus quoniam est 4 >< 4 =— B, A numerum B
gecundum unitates suas metitur. uverum etiam unitas
numerum 4 secundum unitates ipsins metitur. erit
igitur 1: 4= 4:B. sed inter unitatem et 4 duo
medii proportionales interponuntur numeri. itaque
etiam inter 4, B duo medii proportionales inter-
ponentur numeri [VIII, 8].') sin inter duos numeros
duo medii proportionales interponuntur, et primus
cubus est, etiam secundus cubus erit [VII, 23]. et
A cubus est. ergo etiam B cubus est; quod erat
demonstrandum.

p—————i 4

—I f———id

1V,
Si cubus numerus cubum numerum multiplicans
1) VIII, 8 de duobus numeris propostionalibus demon-

_giratur; sed demonstratio eadem tum quoque ualet, si alter
" unitas est.

nemrenacy P. tév] corr. ex zow V. 22. épninracy]
e corr, V. 28. devvegog] réragrog Theon (BVg).
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lamwiacidoag moil Tiva, 0 yevouevog xvVfog
éotal.

K¥fog yap apiduos 0 A wnvfov agidudv tov B
nmorlemhasidoag tov I' mowelrw® Adyw, 81t 6 I x¥fog

5 dotiv.

O yap A éavrdv moddamiasiddas tov A moielte*
0 4 dpa xVfog dotlv. xel émel 6 A Sovrov uiv
nwollamiaciicag tov A memolyuev, vov 0t B moAle-
wAeoidoag tov I memolynev, Eoviv dpa og 6 A modg

10 7ov B, otrwg 6 A mpdg vov I. xol émel of A, B
xvPor elolv, Suotor oTegeol glawy of A, B. taov A4, B
dga 0vo péoor avdloyov dumimrovow doiduol’ worTe
xal tov A, I' dvo péeor avdloyov éumesotvror dgid-
pol. xal éote xvfog 6 A° xbfog dga xel 6 I Bmeo

16 #0er Ocikou.

&

‘Edv xvfog egiduds dotdudv vive moldle-
wledid6ag xvBov moifj, xel 0 mollemlaciac-
Felg #vpog Earar.

20  KdPog ypog dgiduog 6 A aoiduéy mwe tov B
worherwdaciacag xfov tov I’ moweltw: Aéyw, Ore 6 B
xvfog éoriv.

‘O yap A éqvrdv moldewiaoiesag tov A moielte:
xfog doa dotiv 0 4. nal émel & A favrdév pdv wolla-

26 wlaotasag 1oy A memoinxev, Tov 6% B mollamiecid-
oag tov I' memolnnev, Eomiy dge wg 6 A mpdg Tov B,
0 4 meog vov I =xal émsl of 4, I' xbfor slolv,
Suotor oregeol slow. tdv 4, I' dea 0vo uéoor avd-

6. yap 4] A yig BVg. 7, 4] seq. ras. 1 litt. . #ov/

Vo. 8. memolnue V. 10. 7é»] bis om. B. 11. eloe
Vo. of A, B] om. BVo. 13. wdv] e corr. V. 14.
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numerum aliquem effecerit, numerus productus cu-
bus erit.
14 Cubus enim numerus A4 cubum
: 'B I' numerum B multiplicans efficiat I
———14d dico, I" cubum esse.

sit enim 4 >< 4 = 4. A igitur cubus est [prop.
IIT}. et quoniam 4 ><X 4 =4 et 4 >< B = I, erit
A:B=4:I VI, 17]. et quoniam 4, B cubi sunt,
A, B similes sunt solidi. itaque inter 4, B duo medii
proportionales interponuntur numeri [VIII, 19]. quare
etiam inter 4, I' duo medii proportionales interpo-
nuntur numeri [VIII, 8). et cubus est 4. ergo etiam
I’ cubus est [VIII, 23]; quod erat demonstrandum.

V.
Si cubus numerus numerum aliquem multiplicans
. ‘4 cubum effecerit, etiam numerus

| B multiplicatus cubus erit.
Cubus enim numerus 4 nu-
4 merum aliquem B multiplicans
cubum I’ efficiat. dico, etiam B cubum esse.

nam sit 4 >< 4 = 4. itaque 4 cubus est [prop.
III]. et quoniam A >< 4= et 4><B=1I, erit
A:B=4:TI [VI], 17]. et quoniam ., I' cubi sunt,
similes sunt solidi. itaque inter o, I' duo medii
proportionales interponuntur nomeri [VIII, 19]. est

éomw P.  Prop. 6 in Vo bis scribitur, secundo loco (V, ¢,)
sine numero. zo T dlg dypdgn xnata Ajdny Tov yoagéwg
V mg. 21. B] supra V,. 23 4] in ras, V,.  24. pév]
om, . 25. nsm)lnus V(p V, 9, 27. ovrog 6 V. 4,
rj er‘a;s V. 28. dpotor of @. sfo‘t Vo V, o,. 4, I"]
eras. V.
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doyov ‘umimrovew agiduol. xel fotwv dg ( 4 medg
tov I, ottwg 6 A mgog tov B* xal tov A, B dpux
o0vo péeor avdloyov fumimvoveww doiduol. xel fore
xVfog 6 A" xUPog doa Zotl xal 6 B Gmep £ds detbas.

s’

‘Eav adoiBuds éavtov mordamiacidoag xv-
Bov moifj, xal adtdg xvfog EoTar.

"Aoidudg yoeg 6 A favrdv mollamdasideag xUfov
1ov B moelrw® Adpo, 8vu xal 6 A xbfog doriv.

‘O yop 4 tov B moliamdesidoas tov I' moielre.
émel otv 6 A Eovrov ptv moddemiacidoes tov B me-
moinxev, tov 0t B moldewdacidsag tov I' memolnxev,
0 I' dpa xvfog éovlv. xal énmel 6 A Eavrdv modde-
nAaowicag tov B memolnxev, 6 A &pe tov B perget
neve tog &v avrd povades. pevesi 0% xal f) povag
tov A xete voeg v avrd povddeg. Eotw doo og %
povag meog 1ov A, ovrag 6 A meds Tov B. xal Zmel
0 A ©ov B mordemdacidoeg tov I' memoinxev, 6 B doa
tov I' pevgel xave: tag év td A wovades. pergsl 0
xel 3 povas vov A xerd tés év adrd wovddag. Eomiy
doo ag 1 povag mweds Tov A, olrwg 6 B mds vov I
ald’ og 1 povag medg tov A, otrwg 6 A medg tov B-
xel og dga 0 A medg ©ov B, 6 B medg vov I'. xeld
énsl of B, I' x0for elolv, Gpotor orepsol elow. tov
B, I' &ga d8v0 péoor dvdloydv slow doiduol. xel

1. xaf doviv — 3: aeuipo’] mg. m. 2 V; in textu doze
nal téy 4, I' dvo péoor dvaloyoy éumecovvtar doibuol, sed
delet. V. 2. doa] fre 9. 3. édumimvovory deudpol dwdlo-
yov BVo, V, 9, éouwv P. 4. 4] eras. V. xdfog] m.
2 B. é{otl], om. Vo, otly ¢,. B] eras, V. 5. 5]
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autem 4:I'= 4:B. itaque etiam inter 4, B duo
medii proportionales interponuntur numeri [VIII, 8].
et cubus est 4. ergo etiam B cubus est [VIII, 23];
quod erat demonstrandum.

VL

Si numerus se ipsum multiplicans cubum effecerit,
et ipse cubus erit. .

Numerus enim 4 se ipsum multiplicans efficiat
cubum B. dico, etiam A4 cubum esse.

sit enim 4 >< B = I. iam quoniam 4> 4 = B
14 et 4 >< B =1I, I' cubus est. et quo-
t——————1B nijam 4 >< A4 =B, 4 numerum B se-
I T cundum unitates suas metitur. uerum
etiam unitas numerum 4 secundum unitates ipsius
metitur. itaque 1: 4=_4:B. et quoniam 4><B=1,
B numeram I' secundum unitates numeri 4 metitur.
uerum etiam unitas numerum 4 secundum unitates
ipsius metitur. itaque 1: 4= B:I. sed

1l:4=4:8B.
quare etiam 4 : B — B :I. et quoniam B, I' cubi
sunt, similes sunt solidi. itaque inter B, I" duo medii
proportionales sunt numeri [VIII, 19]. est autem

sic Vo. 11, wemolyune Vo. 13. éotl Vo. favrov pév
BVe. 14. memolque V o, 6 A dgax — 22: oBrag 0 4
wpog 7ov B] P, 1ov 9% B mollawlucidoag zov I' memolnuey
Theon (BV ¢). 22. B] in ras. P. 28. xal] om. BVg.
6 B] supra . 24, eloe Vop. 26. B, I' 4, B P.
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éonty &g 60 B mpdg vov I, 0 A mpog tov B. xel tédv
A, B dga 0vo péoor dvaioyov eloww doiduol. xal
dote 2 Pog 0 B' x¥fog doa dovl xal 6 A Omep e
dsitou.

t.

Eav 6vv®etog agw&yog a@zﬂyov Tive Xok-
Aemlacdiooag moLy nva, 0 y&vouevog OTEQEOS
éoTar.

Zvvdetog yag aguduog 6 A agm‘)yov e 1o0v B
woldawdacidoas tov I moweltw® Aéyw, 6w 6 I' ore-
peog éomiy.

Emel pog 6 A ovvderos dotiv, vmd agudpod Ti-
vog ucrondjdetar. pergelodm vwd Tov A, xal 06dxig
0 4 tov A pevgel, rosavrar povddeg Eotmday v TH
E. énel ot 6 A wov A pevget xeva tog év 16 E
povddeag, 6 E dpa vov A mollemlacideag tov A me-
wolquev, xal émel 6 A tov B moldemdeoidoug vov I
memoinxsy, 0 0 A dovwv 6 éx taov A, E, 6 dga éx tédv
4, E 1ov B moldamdadideag vov I' memwoinxev. o I
doa eregeds éotiv, whevgal 0} avrov slow of A, E, B
Omsp &der Ocitou.

7.

’Edv amo uovddog dmodoitoty agitduol éfg
dvdioyoy @av, 6 uiv reilrog amo Tig povddog
retpayovos E6rat xal ol Eva dialsimovreg, O
0t téragros xvPog xal of dvo diadelmovreg

1. odtwg 0 A BVgp. 3. domiv P.  udfog] (alt.) om. ¢.
dotiv P.  16. émel ovv — 16: povddag] om. Vo. 16, me-
wolnre V. 18. 6] (alt.) om. BVe 19. Post memolnuew
add. , VB mg. m. 2: xel (om. B) & B doo (§1e @) ov éx TioY
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B:I'= A4:B. quare etiam inter 4, B duo medii
proportionales sunt [VIII, 8]. et cubus est B. quare
etiam 4 cubus est;') quod erat demonstrandum.

VIL

8i compositus numerus numerum aliquem multi-
plicans alium aliquem effecerit, numerus productus
solidus erit.
——14 Compositus enim numerus A
—IB numerum aliquem B multiplicans
t————— numerum I" efficiat. dico, nume-
d— Ei t  rum I solidum esse.
nam quoniam A compositus est, numerus aliquis
eum metietur. metiatur numerus 4, et quoties A
numerum 4 metitur, tot unitates sint in E. iam
quoniam 4 numerum 4 secundum unitates numeri
E metitur, erit E>< 4 = A4 [VII def. 15]. et quo-
niam 4 >X B=1I, et 4= 4> E, erit
4>} E>B=1I.
ergo I solidus est, latera autem eius sunt 4, E, B;
quod erat demonstrandum.

VIIL
Si quotlibet numeri inde ab unitate deinceps pro-
portionales sunt, tertius ab unitate quadratus erit et
1) Nam A:x =x:y =y: B, siue (VH 13)
B:

y=y: z=z:
tum u. VIII, 23,

4, E mollaniacudoag tov A (zov A om. B) oy I’ memolnnew.
20, Zore V ,dlecorr. V. E]om. B. 28 fovor] éon
BVg. o] ndvteg, 6 BV g,
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mavreg, 0 0% Efdouos xVfog Gue xnal Terpay -
vog xal ol wévre dradelmovreg.
"Eorwcey amd povddog Omodoiovv doiduol EEfg
dvdioyov of A, B, I'y 4, E, Z* Ay, {tv & uiv
5 Tolrog awd vijg wovadog 6 B revgdywvds doti xal
of &ve Oiaxdelmovreg mdvreg, 6 0% véragrog 6 I xo-
Pos xel of dvo Odiedeimovisg mdvveg, 0 0% Efdomos
6 Z xbfog aue xal tevgdywvog xel of wévre Oiadel-
ROVLEG MEVTES. '
10  ’Emel pdo éomv g 1 povig medg Tov A, ovreg 6
A meds tov B, lodxig doa 7 povig Tov A deiduov
pergel xal 0 A Tov B. 5 0% uovag tov A &guduov
petgel xeve tag dv avrg povadagt xal 6 A doo ToV
B uergel xore vag v v A povddag. 6 A doa fav-
16 T0v moldamiwoidGag Tov B memolyxsv' teTodpwvog
doa fotlv 6 B. xal émel of B, I, 4 éktjg dvddoydy
elaw, ( 0% B vergdyovds o, xal 0 4 doe teTod-
yovés detv. 0wk e avte On xal 0 Z tevodywvig
dotwv. Ouolwg 07 deltopev, Ote xal of Eve diaAelmovreg
20 mdvteg TETQUyoVOl el6y. Afywm 01, 8ve nul 6 Téragrog
ano tijg povadog 6 I' xvfog otl xal of 8vo diadel-
wOVTES mfwsg énel yaig dotwv wg 'f] yov&g 713969 oV
4, ofrog 6 B meog wov T, lo'amg aga 7 yovag 7oV
A aguﬂy,ov uetgel xal 6 B tov I ) 0% wovag Tov A
26 aQLdudy uereel xove tag v T A povadeg: xal &6 B

1. wavreg] om. BV(p 2. Jwxdelmovrss mavreg BV g.

4. on] om. Vg. 6. mstg] om. BVg. 7. mdvreg) om. @.

9. dmaveg Vo 12. deBuor] om. BVg. 14, 76 A)

avp Q. 1£5 mwemwolmne V et -ue in gra.s @. 17. éore

PVq 18. dome V. S ta — 19: Zonv] om. g. 20.
L 1} P

3"!59] om. BVg. sloe Vo 21, éotly 25, to A]
av tnﬁ,
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item, qui!) uno loco distant, quartus autem cubus et
item omnes, quicunque duobus locis distant, septi-
mus uero simul et cubus et quadratus et item, qui
quinque locis distant.

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps

Al i proportionales 4, B, I', 4, E,
Bi— Z. dico, tertium ab unitate B
r— quadratum esse et item omnes,
A quicunque uno loco distent, quar-
E ,  tum antem I' cubum et item

I ; omnes, quicunque duobus locis

distent, septimum uero Z si-
mul et cubum et quadratum et item omnes, qui-
cunque quinque locis distent. nam quoniam est
1: 4= A4:B, unitas numerum A et 4 numerum B
aequaliter metitur [VII def 20]. sed unitas numerum
A secundum unitates ipsius metitur. qunare etiam A
numerum B secundum unitates numeri 4 metitur.
itaque [VII def. 15] 4 >< 4 = B. ergo B quadratus
est. et quoniam B, I, 4 deinceps proportionales sunt,
et B quadratus est, etiam 4 quadratus est [VIII, 22].
eadem de causa etiam Z quadratus est. similiter
demonstrabimus, etiam omnes, quicunque uno loco
distent, quadratos esse. iam dico, quartum ab uni-
tate I' cnbum esse et item omnes, quicunque duobus
locis distent. nam quoniam est 1:. 4= B: I, uni-
tas numernm 4 et B numerum I" aequaliter metitur.

1) Cum mawvteg post OSwxdelmovreg facillime intercidere
potuerit, nec in hoc uocabulo uwel omittendo uel ponendo con-
stans sit codicam P et Theoninorum consensus aut dissensus,
fortasse mdvrsg ubique recipiendum.

Euelides, edd. Heiberg et Menge. II. 23
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doo vov I' pergel xove vag v tep A povedeg 6 A
doa Tov B moddamAaoidcas vov I' memolynev. émel odv
0 A éavrov pdv moldemdaciecas Tov B memolynev,
tév 8% B modlamdadiddag tov I' memolyxev, xvfog dgu
bdorly 0 I xal énel of I, 4, E, Z étijs avadoydv
slow, 6 0% I' xbfog otlv, xal 6 Z dpa xvVfog éotiv.
&0siy®y 0% xal tetpdymvog: 6 doa EBdopog amd Tig
povadog xvfog 7€ der xal tergdywvos. Omolwg O
deitopev, Otv xal of mévre diadeimovreg mavreg xvfor
10 7€ &lo. xal vevgdymvols Sweg e detfou.

9.

‘Eev dno povddog 6modotovy EEdjg xata to
ovvegds doidpol avdloyov daiv, 6 0 perd T
povdde tetodymvog 7, xal of Aouwol mdvreg Te-

15 Todywvor 6ovrar. xal dav 6 pmera THv govddw
xvfog 7, xal ol Aoumwol mdvrsg xVPor Eovral.

"Eerwoay dnd povadog Efjg avdioyov 660idnmot-
oty agduol of 4, B, Iy 4,%, Z, 6 0} pere mp

Ai

1 {E 7

povade 6 A revpdyovog 6t Adyw, Ove xol of Aoi-
20 mol movreg vevgayovor EGovrar.

Ove ptv odv & toitog dmod vijg wovddos 6 B Te-

todyovdg fote xal of Eve diamAslmovreg mavreg, Oé-

1. 16 A)] avrp, supra scr. 4 . 3. uév] om. P. -
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unitas autem numerum 4 secundum unitates numeri
A metitur. quare etiam B numerum I" secundum
unitates numeri 4 metitur. itaque 4 >< B =1TI. iam
quoniam 4> 4 =B et 4> B=1T, I' cubus est.
et quoniam I, 4, E, Z deinceps proportionales sunt,
et I'" cubus est, etiam Z cubus est [VIII, 23].7) de-
monstranimus autem, eundem etiam quadratum esse.
ergo septimus ab unitate et cubus et quadratus est.
similiter demonstrabimus, etiam omnes, quicunque
quinque locis distent, et cubos et quadratos esse;
quod erat demonstrandum.

IX.

Si quotlibet numeri deinceps in proportione con-
tinua proportionales sunt inde ab unitate, et unitati
proximus quadratus est, etiam reliqui omnes quadrati
erunt. et si proximus unitati cubus est, etiam reliqui
omnes cubi erunt.

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps
proportionales 4, B, I, 4, E, Z, et unitati proximus
A quadratus sit. dico, etiam reliquos omnes quadratos
esse. tertium quidem ab unitate B quadratum esse
et omnes, qui uno loco distent, demonstratum est
[prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes quadratos esse.

1) Et similiter de omnibus, qui duobus locis distant, quod
uix opus est, ut cum Augusto diserte addamus.

xoinne V. 4. memolnne V. 8. dotiy] (prius) éorl Vo
7. »al] om. @, 8. té] supra m. 1 P. donwv P. o] in
ras. P; 8¢ o. 10. 7é] om. P. &loww P. 12. éffg natd
70 ovvegds aguBuol] dedpol £kfic Theon (BVe). 17. bo0idy-
worovy] PBV g; omocotovy edd. 21, B] devrsog V, del. et
ins. p m. 2; f dsvregos @.
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daxvor Adyo [07), o6ve xal of Aoumol mdvreg Teredyw-
vol elow. énel yag ol A, B, I' ékfig avdloydv elaw,
xal dovw 6 A rergaymvog, xal 6 I' [doa] reTodyavog
éoriv. mwalw, Emel [xel] of B, I, 4 étijg avdioydy
elow, xal deviv 6 B rverodymvog, xel 6 A [&ga] ve-
Todywvog fotiv. opolwg O deifouev, 6Te xal of Aot-
mol mwovreg retgéyco'uoi elaw.

‘Adde. 0% E6tw O A xvfog ).syw, 0te xal of Aot-
mwol mavreg uvﬁoz &loy.

Vv utv ovv 6 téregrog amd tijg povadog 6 I' xv-
Pog éotl xal of dvo Odiaheimovreg mevreg, Oédeixnvar
Aéyw [07), O xal of Aouwol mavreg xVPor eloly. émel
yop oty dg 1 povag medg TOv A, odrwg 6 A meog
zov B, loamg &oa 1 povag vov A uevgel xel 6 A Tov
B. 7 0t poveg tov A4 pevgel xare tig dv vt po-
vedas' xal 6 A doa tov B pergsl ok vog dv adre
povadeg 0 A doa fevtdy woldamiwciceag Tov B
memoinxsy. xal éoTiv 6 A xvfog. éav O xVfog agid-
uds fevrv mollamhaciicug moif] Twe, 6 pevéuevog
#UBog éotiv xal 6 B dge xvfog éoviv. xai émel véo-
cagss aouduol of 4, B, I, 4 ékfjg avddoydy slow,
xel dotiv 6 A xVfog, xal 6 A dea xvfog doriv. i
te avre 07 xal & E x0fog otiv, xal duolwg of Aoi-
mol mavteg xvfor &lolv: Omep s dsitau.

’

L.
‘Eav and wovadog 6mosoiodv ageduol [é€7g)
1 d7] om. P. 2. eloww] (alt) el V. 3. TETQAYWYOg”
xel 0 T &oo] mg. doa] om. P, 4, éortv] P et V sed v

delet.; éore . mxl] om.P. 5. glow] -» delet. dleras. V.
&oa] om. B. 12 on] om. P. 15. B] B pstgu Vo. &)
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nam quoniam 4, B, I" deinceps proportionales sunt, et 4
quadratus est, etiam I' quadratus est [VIII, 22]. rur-
sus quoniam B, I, 4 deinceps proportionales sunt, et
B quadratus est, etiam 4 quadratus est [VIII, 22].
similiter demonstrabimus, etiam reliquos omnes qua-
dratos esse.

at rursus 4 cubus sit. dico, etiam reliquos omnes
cubos esse.

quartum quidem ab unitate I' cubum esse et item
omnes, qui duobus locis distent, demonstratum est
[prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes cubos esse.

nam quoniam est 1 : 4 = 4 : B, unitas numerum 4
et 4 numerum B aequaliter metitur. unitas autem
numerum 4 secundum unitates ipsius metitur. quare
etiam 4 numerum B secundum unitates suas metitur.
itaque 4 >< 4 = B. et 4 cubus est. sin cubus nu-
merus se ipsum multiplicans numerum aliquem effi-
cit, numerus productus cubus est [prop. III]. ergo
etiam B cubus est. et quoniam quattuor numeri 4,
B, I, 4 deinceps proportionales sunt, et 4 cubus est,
etiam 4 cubus est [VIIL, 23], eadem de causa etiam
E cubus est, et similiter reliqui omnes cubi sunt;
quod erat demonstrandum.

X.
Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-

<

& ¢ Vo. 16. nel 6 A4 —17: y.owx&ag] mg. m. 1P,
16. avre ‘I:d) supra ser. atrg V; o edrd . 18, ﬂsmn’nue
Vo, ] @g 0 P, sed corr. m. 1. 20, Zotl V. nal 0
B doa nvPog foriv] om. P. dori/ V. 21, elm Yo 22
éamg (alt.) dove V. 23. dovl V. 24. Gmeg] 6- in ras. g.
26. £&7g] om. P.
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dvidoyov @6y, & O} usra TRV povdde un 7
TeTQay@vog, 008 &Alog ovdElg TeTroaywmvog
fotar ymolg Tov volrov amd vijg pmovddog xal
t6v va daleiwdvrov xdvrov. xal éev 6 peta
v povdde xBog uy 7, 000t #idog 0vdelg xv-
Bog #6tai ywelg Tov TevdorOV AW THG UOVHE-
dog xel Tdv 0Yo dtaieaindvroy wevrRY.

"Egvacav awd povddog EEfg dvdAoyov 60101-
morovv aguduol of A, B, I'y, 4, E, Z, 6 0% pera i
povdde 6 A py éovw Terpdymvog Afyw, Gt ovdE
dAdog ovdelg verpaymvog Eotar ywels TOU TETOV GO
g povddog [xal t@v Eva dixdaimdviov).

E! yop dvvardv, ¥otw 6 I’ reredymvos. &ome 0%
xal 6 B tevpadyovog' of B, I' doa meds aidiflovg
Aopov Egovew, Ov teTpdywmvog deududs mEods TETQA-
yovov aguducv. xal domwv &g 6 B modg wov I, o
A medg ©ov B* of A4, B &pa modg dAdjlovg Adyov
&yovew, Ov TsTpdymvog doududs wWEdg TETQEUYVOV
agududv: dere of A, B opowor émimedol elow. el
ot terpoymvog 0 B terpdyovog dow doti xal & A
Smep 0¥y Uménervo. ovx dga 6 I' TeTedywvdg fomiv.
opolwg 01 Osltousv, Ott 000" Fidog ovdelg TsTod-
yavds éote gwels TOU TElTov amd Tijg movddog xal
16v &ve dudamdvraw.

Aide 07 w1y f6tw 6 A xVfos. Adyw, Sm 008’

8. forwoay yde P.  &Eig] in ras. @,  doocdnmoroiv] P;
omosordnmoroty BV, 10. 6 4] om. Vg. 1éym] 6 4. 1éym
Vo 11, zmels] wiry V. 12. xal téy Eva diclandvror]
om. P. 13, #ori| &omv P.  15. mweos Teredyovey agiduds] m,
rec. P. 16. 6 4] o%tws 6 4 B. 17. vd»] om. B. 18. detBudv P,
corr. m. 1. 19. dore — #loww] in V deleta (elor); om. .  21.
vminerton V. 22, zeredywovog Zor] om. Vo, 26. 09dé V.
098t &ilos mg. o.
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nales sunt, et unitati proximus guadratus non est, ne
alius quidem ullus guadratus erit praeter tertium ab
unitate et omnes, quicunque uno loco distant, et si
unitati proximus cubus non est, ne alius quidem ullus
cubus erit praeter quartum ab unitate et omnes, qui-
cunque duobus locis distant.

Sint quotlibet numeri ab

A 1 . . .

B unitate deinceps proportiona-
’ 'F les 4, B, I, 4, E, Z, et uni-
' l tati proximus 4 quadratus
p———————1 4 : . A .

ne sit. dico, ne alium qui-

'Z dem ullum quadratum esse
‘praeter tertium ab unitate.
nam si fieri potest, I' quadratus sit. est autem

etiam B quadratus [prop. VIII]. itague B, I" inter se

rationem habent, quam guadratus numerus ad quadra-

tun numerum. et est B:I'= 4:B. itaque 4, B

inter se rationem habent, quam quadratus numerus

ad quadratoum numerum. quare 4, B similes plani

sunt [VIIL, 26].') et B quadratus est. itaque etiam 4

quadratus est. quod est contra hypothesim. ergo I'

quadratus non est. similiter demonstrabimus, ne alium

quidem ullum quadratum esse praeter tertium ab uni-
tate, et quicunque uno loco distent.
at 4 cubus ne sit. dico, ne alium quidem ullum

1) Fortasse lin. 14: of B, I' — 16: aoududy et lin. 19:
@ote — eloly spuria sunt. poterat enim uti VIII, 24 melius
quam VIII, 26 conuersa; cfr. p. 360, 7.



10

15

20

25

360 LTOIXEIQN &',

#ikos ofdels xvPog forar ywels Tob TETAQTOV €O
t1jg povddog xal T@v dvo dadsiwivrav.

E! yap dvvardv, Zotw 6 A xvfog. Eom 0t xal
0 I' x0fog* téragrog ydo &otwv amd vijg wovddog. xof
éotw og 0 I' medg wov A4, 6 B medg wov I'* xal 6
B #ga meog tov I' Adyov Eyer, Ov xvfog medg xvfov.
xal doviv &6 I' xvfog* xal 6 B &ga xvfog detiv. xeld
émel dotiv wg 1 woveg medg Tov A, 6 A medg ToOV
B, % 0% povag vov A peveel xavd tag v avre po-
vadag, xal 6 A &pa vov B pergel xara vag v wv-
T povddag® 6 A doa favrov moldamwAesideng xvfov
tov B memolnnev. ékv 0% agududs favrov molla-
nhecieoas xvfov mofj, xel avrog xvfog éovar. xUfog
doa xel 0 A Omeg ovy Umlnsiton. ovx dea 6 A
x0fog éoviv. Opolwg 07 Oeifopesv, Ot ovd FAdog
ovdels xvfog éotl ywols rov Terdgrov dmo Tijg movd-
dog xal tdv 8vo dodaimdévrav: Omeg E0s dsibar.

w’

'Eav and povadog 6mosotovy dotduol éEfg
avdioyov @oLv, 6 éddtrav Ttov pellove pevosl
xaTd TIvE TOV DTaQyovT®y v tolg dvdloyov
apidpois.

"Eetweav dmo povadog tijg A Omodoioty cgid-
pol éEfg avdioyov of B, I'y A4, E' iéyw, 6vv vév B,
I', 4, E 6 éAayerog 6 B vov E pergel xavd tmive
tov I', 4.

"Emel ydo detwv og 9 A povag meds tov B, ov-

[

tog 6 4 medg vov E, leaxig dge 1 A povag vov B

8. fors] -t in ras. V, fory P. 5. zév] bis om. B. I
(alt.) supra g. 6. dee] supra m. 1 P. 7. dotl Vo 8.

L
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cubum esse praeter quartum ab unitate, et quicunque
duobus locis distent.

nam si fieri potest, sit 4 cubus. est autem etiam
I cubus [prop. VIII}; quartus enim est ab unitate. et
I':4=B:TI. quareetiam Bad I" rationem habet, quam
cubus ad cubum. et I" cubus est. itaque etiam B cubus
est [VIL, 13. VIII, 25]. et quoniam est 1: 4 = A4 : B,
et unitas numerum 4 secundum unitates ipsius meti-
tur, etiam 4 numerum B secundum unitates suas me-
titur, itaque erit 4 >X 4 = B. sin numerus se ipsum
multiplicans cubum effecerit, et ipse cubus erit [prop.
VI]. itaque A cubus est; quod est contra hypothesim.
ergo 4 cubus non est. similiter demonstrabimus, ne
alium quidem ullum cubum esse praeter quartum ab
unitate, et quicunque duobus locis distent; quod erat
demonstrandum.

XI.

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt
ab unitate, minor maiorem secundum aliquem eorum
metitur, qui inter numeros proportionales exstant.

Sint quotlibet numeri ab unitate 4 deinceps pro-
portionales B, I'y 4, E. dico, ex numeris B, I', 4, E
minimum B numerum E secundum aliquem numero-
rum I, 4 metiri.

nam quoniam est 4: B = 4: E, 4 unitas nume-

tév] om. B. odrwg 6 B. 14. #a(] supra m. 1 P. 16.
058é V.  20. fddocwy P.  28. dmotocoby P; corr. m. rec.
24. B, I'] (prius) in ras. . 25. iaeooy Theon (BVgp). o]
e corr. V. -
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coiFuov pergel xal 6 A vov E' dvaldel doo leduig
n A poveg tov A pergel xal 6 B vov E. 17 0t 4
povag tov A petpel xave tag dv avtg povddag: xel
0 B doa tov E peroel xata tag dv v9 J povadag:
wote O éAdacwv 0 B tov pelfova tov E pevost xavd
Twve deududy TaY vmagydvTey v Tolg dvdioyov dgLd-
uots.
Hégiopa.

Kai gavegdv, 6T fv égel vdkw 6 pereay dmo
povadog, v avriy Epe nel & xed’ Ov usvgEl amd
ToU peTQovpEvou éml TO el avTov. — Omep Eder dstar.

g

'Edv amo povddog 6mocotovy derdpol s
dvaloyov @6y, Vg Gowv dv 6 é6yatog mea-
rov dotdudy psrefitar, VRO TAYV avTEY xel
0 mapd Tyv povdda usrendiicsra..

"Eorwoay amd wovddog Omécotdnmorotv weiduol
avdioyov of 4, B, I'y 4° Adyw, v U9’ G6ov &v 6
4 mpdrov dodudy uetoirel, Um0 TOV avTdY xal
6 A usvondijoerac.

MetgeloBw pog 6 4 vmd twvog mparov douduod
rov E* Aépw, Ovv 6 E vov A pevoel. uy yog' wal
éoriv 0 E mpdrog, Gmag 0 medtog aoiduds moog

2. 0t A] 0é 9. 4. 16 4] avred . 8. mégropa — 11:
weo avrov] om. Theon (BVqJ) .8, wogiopa) om, P 11.
éml v6] scripsi; raze oy P. avrod ] scripsi; avrod dg rov
4 P. 14, Ggaw) corr. ex &» m. rec. P, 15. peresitas
BVg. 17. ooowmzozow BVg. 18, vmo oo'm P, v add.
m. rec. 19. pereeitan Vo. 22 tov] xel 0% V(p et, ut
uidetur, B m. rec. 7 yaq pereslrw 6 E 7ziw 4 Theon

BVq).
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rum B et 4 numerum E aequaliter metitur. itaque
permutando 4 unitas numerum o
et B numerum E aequaliter meti-
tur [VII, 15]. verum 4 unitas
numerum 4 secundum unitates ip-
sius metitar. itaque etiam B nu-
merum E secundum unitates nu-
meri 4 metitur. ergo minor B maiorem E secundum
aliquem numerum metitur eorum, qui inter numeros
proportionales exstant.

—i 4

Corollarium.

Et manifestum est, quem obtineat locum metiens
ab unitate, eandem etiam eum, secundum quem me-
tiatur, ante eum, quem metiatur, obtinere. — quod erat
demonstrandum.

XII.

Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-
nales sunt, quicunque numeri primi ultimum metiun-
tur, iidem etiam unitati proximum metientur.

Sint quotlibet numeri ab unitate proportionales

A | Z 14, B, I, 4. dico, quicun-
B o ‘H que numeri primi nume-
I o 10 rum 4 metiantur, eosdem
A — etiam numerum .4 mensu-
Ei— ros esse.

nam primus numerus E numerum 4 metiatur. dico,
E numerum 4 metiri. nam ne metiatur. et E pri-
mus est, omnis autem primus numerus ad omnem
numerum, quem non metitur, primus est [VII, 29].
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dmavre, Ov wy pergst, mewros éetw’ of E, A dea
wo@roL medg aAjiovg &lolv. xal émel 6 E tov A4
uergel, perpslitom avrov xara tov Z° 6 E dpa tov Z
molAamAacidoag Tov A memolnnev. modw, émel 6 A
tov A pevoel xeve tag év vg I' povadeg, 6 A doa
tov I' moldamdaoiaoag tov A memoinxev. alde uny
xel 6 E tov Z moAdamdaciddas vov A memolnnev: o
doa éx tov A, I' loog éorl 1 éx tav E, Z. Eotww
doa g 6 A mpog tov E, 6 Z meog vov I. of O}
A, E modroi, ol 6t medror xal éAayieror, of 0t éAd-
qL6TOL ETEOVOL TOvg TOV alTdv Adyov Epovtag (6dxig
8 & Nyovpsvog OV myovusvov xal 6 Emdusvog Tov
émbusvov' uevgsl doe 6 E tov I pergelro avrov
xave tov H 6 E dga wov H mollemdecidoag Tov
I’ memolpuey. alde unyv i ©0 weod ToUtov xetl O
A tov B mollamdacideag tov I' mewolqrsv. o &pa
éx tév A, B loog éotl v0 éx v E, H {onwv dpa
g 6 A medg vov E, 6 H meog tov B. of 6t 4, E
me@ToL, of O} mwpdros xal éAdyeror, of 0% fldyioror
dguduol petgovoL Tovg TV evTdv Adyov Eyoviag wv-
roig ledxig 8 TE Myovuevog TOV nyovusvov xel o
émduevog tov émduevov: uerpel doa 6 E tov B. pe--
Toeltw adrov xate Tov @ 6 E dpa tov O modia-
mhaoidoag tov B memolyxev. adda uny xel 6 A fev-
Tov mollemdasideng tOv B memoinxev' 6 doa &t TthV
E, ® igog Zotl tg dmd tob A. fevw e og 6 E
npdg Tov A, 6 A medg tov O. of 8% A4, E medrot,
of 0t modtor xal éiayioror, of 0t &AdyieTor wergovoe
Tovg 7OV avTov Adyov &povtes (axig § T nyovusvog

2. elor Vo, 4. memolnune Vo. 9. obrmg 6 Z B.  10.
of 3} éldyeror]l m. 2 B. 11, zé»] om. B. 12. z¢] in ras. .
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itaque E, A inter se primi sunt. et quoniam E nu-
merum o metitur, eum secundum Z metiatur. itaque
E><Z = 4. rursus quoniam 4 numerum 4 secun-
dum unitates numeri I' metitur?), erit 4 >< I'= 4.
uerum E <X Z =d. itaque 4 XX I'=E> Z. ita-
que 4: E=Z: I [VI], 19]. uerum A4, E primi, primi
autem etiam minimi [VI], 21], minimi autem eos, qui
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur [VII,
20], praecedens praecedentem et sequens sequentem.
itaque E numerum I' metitur. metiatur eum secun-
dum H. itaque E>< H=TI. uerum propter propo-
sitionem praecedentem etiam A4 >< B ==I" [prop. XI
coroll). itaque 4 >< B = E>< H. quare
A4:E=H: B [VI], 19].
uerum 4, E primi, primi antem etiam minimi [VII, 21],
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem habent,
aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens praeceden-
tem et sequens sequentem. itaque E numerum B me-
titur. metiatur eum secundum @. itaque E><® = B.
uerum etiam 4 >< 4 = B [prop. VIII]. itaque
Ex®0=4>xA.

itaque E: 4 = 4:60 [VII, 19]. uerum 4, E primi
sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], minimi
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter

1) Ex coroll. prop. XI, quod omnino necessarium est ad
definiendum, secundum quotum quisque numerum alium quem-
piam metiatur.

nyodusvoy @, sed corr. oy Ryovpsvor] mg. @.  13. av-
o V, sed coir. 20. tév] in ras. ¢.” 26. 6 dea] oy
boa 6 Vop. 26. 60, EB. {or/jom V. 27. E,4P. 29
Eyovrog adroic Theon (B Vo).
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7OV Myovpsvov xal 6 émdusvog TOV Eimducvov' uergel
doa 0 E tov A dg nyovusvog fyovuevov. GAda unw
xal ov upergel® Omep advvarov. ovx dee of E, A
nedToL WPodg aAdijlovs &lelv. evvdevor dpa. of OF
evvderor vwd [wpatov] deiduov wwog pevgotvrat.
xal émel 0 E mpdvog Umoxeitar, 6 0 mpaTog Umo
érépov douduov ov werpsltaw 7 V@’ Eavrov, 6 E &oa
100 A, E pevgeit dore 6 E vov A pevosl. pevosl
0} xal tov 4° & E doo vovg A, 4 pergei. opolwg
oy delbousv, v Vg’ G6wv &v 0 4 mpwiwv deLd-
udv petgijrar, VWO TV avtov xal 6 A uerondijoe-
rou Omeo £06u OstEau.

’

w'.

‘Eav amd povddog omocotody apidpol §Eqg

avdéloyov @oLyv, 6 0% pEra TV povide MR-

tog 1], 0 wéyiotog v’ ovdevdg [FAAov] pevon-

Sqosrar el TdY vmapydviev év volg avd-
Aoyov dgidpolg.

"Eotw6ay om0 povd-

—I4 Ef—— : 3 4
— B g Oog omogoiovy agiduol
| r H 3371 o’wéloyov of 4, B,
| A e D4, 6 0} peve Ty po-

va&a o0 A mporog éoTw”

Adym, Om 6 péyrerog avtav 0 4 vn’ ovdevdg dAdov
peTondjceron muQit tév A, B, I.

E! yap Ovvardv, usrgeiodw vmd tov E, xal 6 E

2. mc] g 6 @. tov nyovpevoy BVe. 8. 4, EB. 4, slof

Vo. deo* of 6t ovvderos] mg. ¢. b. zpmto-vJ om. P. Post

uezgovwm add. V mg. m. 2: of 4, E dpa vm0 medtov Tividg

difpod pereovvrar; idem B mg m. 2. 6. nal émwel — 7:
favrov ] m, 2 V. 7. pergnrar P, corr. m. rec. 8. Post



ELEMENTORUM LIBER IX. 361

metiuntur [VII, 20], praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque E numerum 4 metitur, ut
praccedens praecedentem. uerum etiam non metitur;
quod fieri non potest. itaque E, 4 inter se primi non
sunt. ergo compositi. compositos autem numerus ali-
quis metitur [VII def. 14]. et quoniam suppositum
est, £ primum esse, primum autem nullus alius nu-
merus metitur praeter ipsum [VII def. 11], E nume-
ros 4, E metitur. quare E numerumn 4 metitur. ue-
rum etiam 4 pumerum metitur.!) ergo E numeros
A, 4 metitur. similiter demonstrabimus, quicunque
primi numeri numerum 4 metiantur, eosdem etiam
numerum 4 mensuros esse; quod erdt demonstrandum.

XITIL

Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-
nales sunt, et unitati proximus primus est, maximum
nullus metietur numerus praeter eos, qui inter pro-
portionales exstant.

Sint quotlibet numeri ab unitate deinceps propor-
tionales 4, B, I, 4, et unitati proximus 4 primus
sit. dico, maximum eorum 4 nullos alios mensuros
esse praeter 4, B, I.

nam si fieri potest, metiatur numervs E, neu E

1) Propter expositionis genus (p. 862, 22) uerba lin. 8:
pevgel 0t nal — 9: persl superuacua sunt, et fortasse sub-
ditiua.

@ore add. xel in ras B. 9. xel] supra 9. 4] (alt.) in
ras, V. 11, peresizon Vo 16. &Alov] om. P,
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undsvi tov 4, B, I é6tm O alrdg. @avegov 01, Ore
o E modtog ovx dorwv. & pap 6 E moedtis éoti xal
pergel wov A, xal Tov A4 usreios meevov Svre uy
@y avte 0 avrds’ Omeg éotly ddvvavov. ovx &ga O
E mpdtdg dovwv. evwderog dpa. mdg OF evvderog
k] \ ¢ \ 14 b ] ~ ¢
2gtduog vmo mEWTOV TIVos agidpov usrgelrtart o K
dpo UW0 moatov TIveg aguduov petgsital. Afywm o7,
(<4 ¢ b L] h Y ” ’ 4 M
ote v ovdevdg cddov mperov perondmosrar mAny
100 A. & yoep vy évégov pergsivar ¢ E, 6 02 E
Tov A ustpel, xaxsivog oo vov A usTerdel” wmoTs
xel tov 4 pergrice. moorov Svre uy v elrg o
3 s 4 27 I3 P \ -
avtdg: omep forly advvarov. O A doa vov E perpsi.
xel nel 6 E vov A uevgel, upesrgeltm avrov xeva
v Z. Ayw, 6vv 0 Z ovdevl rév 4, B, I" éonv
0 avrdg. & pap 6 Z évi rév A, B, I éowwv 6
avrde el wergsl tov A nora vov E, xel sl dea
tov A4, B, I vov 4 psrgel xeve vov E. dhde &ig
tov A4, B, I" ©ov A4 uerpel xavd veve twv 4, B, I'™
xal 6 E &pa évl tév A, B, I" dotww 6 adrdg” Omeg
ovy Uméusiron. ovx dgo 6 Z . évl rov A, B, I' éotv
€ 3 ’ € M 7 o~ ¢
0 aurdg. oOpolwg 07 Oclbousv, ot pergeitar 0 Z
Vo ror A, damvvvreg madw, ote 6 Z otx éovi mee-
10g. & pdg, nal ueveel Tov A, xal Tov A peroriose
~ » A} » 3 ~ ¢ 3 7 (.4 kA ’
modrov Svre uy @v adre 6 avrdg” Smsp forlv adv-

2. dom] Zomr P. 8. ] ol pi @. 6. don Ve
émag B. 6. 6 E dpe — T: perositar] om. BV g, 7. 0n]
om. Vo. 8. nlﬁwJ e corr. V. 10. peroel] om. V.
18, »xel] m. 2 V. avtdv ¢, sed corr. 156. & yog — 16:
edrég) m. rec. B.  21. n — 22: wdlw] mg. m. 2 B. 22
8ti] Ott ovm fort BV, 6 Z — 23: 7oy 4] m. 2 V. 22
otx éori] om. BV . 23, & ‘ya’p& el youg éott medrog BV,
idem ¢ 1n mg. 24. dotlv] om, V.



ELEMENTORUM LIBER IX, 369

ulli numerorum 4, B, I" aequalis sit. manifestum est
igitur, E primum non esse. nam si E primus est et
numerum 4 metitur, etiam numerumn 4 metietur {prop.
XII], qui primus est, quamquam ei aequalis non est;
quod fieri non potest. itaque E primus non est. com-
positus igitur. quemuis autem numerum compositum
primus aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque
numerum E primus aliquis numerus metitur. dico,
nullum alium E numerum metiri praeter 4. nam
si alius numerum E metitur, E autem numerum
4 metitur, ille quoque numerum o metietur. quare
etiam numerum 4 metietur, qui primus est [prop.
XII], quamquam ei aequalis non est!); quod fieri
non potest. itaque A4 numerum E metitur. et quo-
niam E numerum 4 metitur, secundum Z metia-
tur. dico, Z nulli numerorum 4, B, I" aequalem esse.
nam si Z alicui numerorum 4, B, I" aequalis est, et
numerum 4 secundum E metitur, etiam aliquis nu-
merorum A4, B, I' numerum 4 secundum E metitur.
uerum quiuis numerorum 4, B, I' numerum 4 secun-
dum aliquem numerorum 4, B, I" metitur [prop. XI].
quare E alicui numerorum 4, B, I" aequalis est; quod
est contra hypothesim. ergo Z nulli numerorum 4,
B, I' aequalis est. similiter demonstrabimus, nume-
rum 4 numerum Z metiri, rursus demonstrantes, nu-
merum Z primum non esse. nam si primus est et
numerum 4 metitur, etiam A4 metietur [prop. XIIJ,
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; gquod

1) Nam si numerus numeros E, 4 metiens alicui numero-
rom 4, B, I'" aequalis esset, constaret propositum. idem de
p. 370, 8 dicendum.

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II, 24
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varov® oUx &g WewTdg é6TLy 6 Z° GUvderos dge.
dmag 0} oUvderog deududg Umo mewrTov TVOG GEL-
pov pergeiton” 6 Z doa V™o WewTOV TUWOS QELIWOD
petgeivon. Adyw 01), Om Vg’ érépov modrov ov pe-
Tondijostar mANY Tov A. & pag Evsels Tig mMEMTOS
tov Z pergel, 6 02 Z 1ov A pstost, xaxelvos doo
10V A pergrios @ote xal TOv A usTerdst WOBTOV
ovta un @v avtd 6 avrdg Omsp fovlv advvarow.
0 A dga vov Z pevgel. xal émel 6 E tov 4 psteel
xate tov Z, 6 E doa vov Z moidamdaciacag tov A
memoingxney. ahhe uny xal 6 A vov I' woddamiaoiaceg
tov A memoinxev' 6 &oe éx tov A, I' loog dotl 7
éx vov E, Z. avaloyov dpa éorlv dg 6 A medg tov
E, ottwg 0 Z meog tov I 6 0% A vov E psvpel
el 0 Z &ga vov I' uevgei. pstpsiro avrov xara
tov H. obpolwg 07 Ociousv, 6u 6 H ovdevl raw
4, B detv 6 avrdg, xal Ov usrgeitor vmO toU A.
xel émel &6 Z tov I' pevpsi xare vov H, 6 Z dpa
wov H moldamlacidoag tov I' memolymev. arde uny
xal 6 A4 tov B molhamdaciaces vov I' memolnnev:
6 age éx tdv 4, B ioog dotl 1o x vdv Z, H. dva-
doyov dge dg 6 A meog tov Z, 6 H mpdg tov B.
uergel 08 & A vov Z° pevoei dpa xal 6 H vov B.
ueTgelto avtdv xave tov @, Ouolwg 07 Odsifoucv,
0te 0 @ v A olx foriv 6 avrdg. xal émsl 6 H tov
B peret xare tov O, 6 H dga 10v @ moldamdacidong
tov B memolnmev. dAAk uny xel 6 A4 Eavrov mol-

2. dmag 0¢ — 3: pevoeitan] om. Theon BVg). 8.6 Z
doa vmo medvov] 6 doo Z vmé medrov V; vmd medwrov
&ex B. 4. 0v] insert. m. 1 B. 6. 8¢ Z] corr. ex Z édga
m, 2 V.%; Z] in ras. P. 4] in ras, P. 7. 4] seq. ras.



ELEMENTORUM LIBER IX, 371

fierl non potest. ergo Z primus non est. compositus
igitur. quemuis autem numerum compositum primus
aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque numerum
Z primus aliquis numerus metitur. dico, nullum alium
eum metiri praeter 4. nam si alius numerus primus
numerum Z metitur, et Z numerum 4 metitur, ille
quoque numerum 4 metietur. quare etiam numerum
A metietur {prop. XII], qui primus est, quamquam
ei aequalis non est; quod fieri non potest. ergo A
numerum Z metitur. et quoniam E numerum A se-
cundum Z metitur, erit E>< Z = 4. uerum etiam
A>T = A4 [prop. XI]. itaque 4> I'= E><Z.
itaque £: E=Z:I [VI], 19]. uerum 4 numerum E
metitur. itaque etiam Z numerum I' metitur. me-
tiatur secundum H. similiter demonstrabimus, nume-
rum H nulli numerorum 4, B aequalem esse, et nu-
merum 4 eum metirl. et quopiam Z numerum I'
gsecundum H metitur, erit Z > H=I" uerum etiam
A> B =1 [prop. XI]. itaque 4 >< B = Z > H.
quare 4:Z = H:B [VIL, 19]. uerum 4 numerum
Z metitur. itaque etiam H numerum B metitur. me-
tiatur secundum @. similiter demonstrabimus, nume-
rum @ numero 4 aequalem non esse. et quoniam
H numerum B secundum @ metitur, erit
H>< 6 = B.

1 litt. 9. 12, doziv P, 15. p,stqst{)insert. m 2B 16
ovderéow Theon (BVg).  21. docly 22. 4] in ras. V.

24 %
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lamdaciccag tov B memoinusv: 6 dpa vmo @, H i6og
dorl 16 amd rov A tevgaywve. Eoviv oo wg 6 O
7weos Tov A, 6 A medg Tov H. pergst 0% 6 A tov
H: pergst doa xal 6 © tov A modrov Gvre wiy dv
avte O avtdg® Omeg dvomov. ovx aga O uéyieTog
4 vmo érégov a@uduot uerendicstar mepit TV
A, B, I" 8mep &dee deikar.

o

0’

Eav éAdyqi6Tog doiduds vmd mowTwY apLd-
Uev uETQnTal, VT 000svog &Adov :l:prétov zoLd-
pot usrendiosrar maptf rdv €E aoyfic pe-
TeovvT@Y.

‘EAdyiotog pap apududs 6 A vmd mewrwv a(m‘}-
uév rav B, Iy 4 usrpelodo: léyw, otv 6 A On’ ov-
dsvog GAdov mpotov couduov peTendriGeTar mwapik
tov B, I'y, 4.

E! yap Ovvardv, pcrgelcBm vmo mpdrov tov E,
xal &6 E undevl vév B, I', 4 dore & adrds. xal
énsl 6 E tov A usvost, usvosito avtdv xeta vov Z-
6 E dpa t0v Z mollamAacidoag tov A memoinxev,
xel perositer 0 A vmd modrwv douducv tev B, I,
d. éav 0% 0vo apiduol mollamwdacidoavreg adid-
Aovg motd6l Tve, TOV O0F peviusvov & avrov uerel
Tig neATOg agududg, xal Eva tév & agyiis uergros:
of B, I'y 4 Gga Eva rav E, Z uergrovery. tov

1. 9m6] éx wév Theon (BVg). 3. 0] (prius) supra m. 1 P.
4. 7ov 4] tov 7ov A4 @, sed corr. 7. 6msp £0s: deifan] om. B,
10. mgdzov) om. B, 14. B] post ras. 1 litt. V. 16. mwo-
e¢€] in hoc uocabulo incipit aris, 2344 fol. 166 (q). 19.
xal nera Vo, xal del. V. 20, aou oy Z] insert. m. 1 B,
METOITAE Vqu 21, vnd] Ymo rav P. 22. wolvmlacia-

w



ELEMENTORUM LIBER IX. 373

uerum etiam A4 >< 4 = B [prop. VIII]. itaque
@ ><X H= 4> A.

quare erit [VII, 19] ®: 4 = 4: H werum 4 nume-
ram H metitur. quare etiam @ numerum 4 metitur,
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod
absurdum est. ergo maximum . nullus alius nume-
rus metietur praeter!) 4, B, I'; quod erat demon-
strandum. S

XIV.

Si primi aliqui numeri numerum quendam mini-
mum metiuntur, nullus alius primus numerus eum
metietur praeter eos, qui ab initio metiuntur.

Nam primi numeri B, I, 4 numerum A4 mini-
mum metiantur, dico, nullum alium primum nume-
rum 4 numerzm mensurum esse praeter B, I', 4.

nawm si fieri potest, metiatur primus numerus E,

14 +—B neue E ulli numerorum B, I', 4

| E ' aequalis sit. et quoniam E nu-
—Z 1 14 merum 4 metitur, secundum Z
metiatur. itaque E><Z = 4. et numerum 4 priminu-
meri B, I', 4 metiuntur. sin duo numeri inter se multi-
plicantes numerum aliquem efficiunt, et numerum ex
iis productum primus aliquis numerus metitur, etiam
unum eorum, qui ab initio sumpti sunt, metietur
(VII, 30]. itaque B, I, 4 alterutrum numerorum E,

1) Ii autem metiuntur propter prop. XI.

davreg q.  28. peveei q. 25, J]m. 2 V. zav] corr. ex
6 V. perericove PV gq.



10

15

20

26

3174 ZTOIXEIQN &',

utv ovv E 0¥ pergidovow: & yop E medtds dore
xal ovdevt 1oy B, I, 4 6 avrdg. wov Z dpa psrgov-
6w édgcove Svra tob A° 8mee advvarov. o yaQ
A vmonsron ddyietog vmd rav B, I, 4 pstgovuevos.
ox doa Tov A usreiicer mpwrog doLduds megif Tev
B, I'y 4* onep &der dsikar.

e’

Ecv tosig doiduol é§ijg dvdioyor @owy éAd-
1L6T0L TAY TOV aVTOV Adpov éxdvrev avrols,
0vo Omotototy OvvrEdévres mEdg TOV Aotmov
wo@Tol elGLv. .

"Eotwoey toeis aguduol &g avddoyov Zidyietor
vév tov avrov Adpov édvvov adrols of A4, B, I'
Ayw, 6t zdv A, B, I' 0v0 Omotowovy cvvredévreg
7oog TOV Aowmov medrol elow, of utv A, B medg tov
T, of 0% B, I" mpdg tov A %ol &ve of A, I mpdg tov B.

Elljpdwoay pog éAdyetor dpuduol tdv Tov av-
Tov Adyov égovrav voig 4, B, I’ dvo of 4E, EZ.
povegov 01, 0t 6 udv AE favrdv mollamiadideog
tov A memolnxev, tov 0% EZ mollamwAaoideag tov
B memolyrev, xal v 6 EZ Soxvvov moldamdaeidceg
2ov I memolnquev. xal énel of 4E, EZ éidyiorol elow,
modToL PO GAAnAovg slelv. dov 0% dvo aguduol
mohTor mdg dAlihovg wew, xal euveupdtegog mwPoS
éndregov modTog €otiw' xal 0 AZ Hpa meds Exdregov

1. (.wrgno‘ovm Vo; perootow B. 361:w P. 2. peter-
covew Vg, 3. Gmee éoviv BVg. 7. 1e'] om. 9. 9. rav)
om. @, 10. 6mocoloty q et supra scrxpto omotov¥ B. 13
éyévrav Léyov . 14. 1éyw, 87 Tév 4, B, I'] mg. m. 1 ¢.
zéy 4, B, I'] om. B, m, 2 V. dvo] om. B." omocoodv q



ELEMENTORUM LIBER IX. 375

Z metientur, E quidem numerum non metientur;
nam E primus est nec ulli numerorum B, I', 4 aequa-
lis, itaque numerum Z metiuntur, qui minor est
numero A4; quod fieri non potest. nam suppositum
est, numerum 4 minimum metiri numeros B, I', 4.
ergo nullus primus numerus numerum 4 metietur
praeter B, I'y 4; quod erat demonstrandum.

XV.

Si tres numeri deinceps proportionales sunt mini-
mi eorum, qui eandem rationem habent, duo quilibet
coniuncti ad reliquum primi sunt.

Sint tres numeri deinceps proportionales minimi
eorum, qui eandem rationem habent, 4, B, I'. dico,
numerorum 4, B, I' duos quoslibet coniunctos ad
reliquum primos esse, 4 + Bad I'y B - I'ad 4,
A+ I'ad B.

4 D B sumantur enim minimi eo-
| T rum, qui eandem rationem ha-

4 E bent ac 4, B, I', duo numeri 4 E,

' l 'z EZ [VIII, 2]. manifestum igi-

tur est, esse

AE > AE = A, AEXXEZ =B, EZ<XEZ=T
[VILL, 2]. et quoniam A E, EZ minimi sunt, inter
se primi sunt [VII, 22]. sin duo numeri inter se
primi sunt, etiam uterque simul ad "ubrumuis pri-
mus est {VII, 28]. quare etiam 4Z ad utrumque

et supra scr. omotovy B. 16. 4] corr. ex 4 g. 4, T
', AP. 20, wemoiqne Voq. 21. memolmne Voq.  £1 0]
in ras. V.  22. memodpue Voq. &loe Vopq. 24 da Vog.
25, dor1 Vogq.
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tév AE, EZ mpotdog dotiv. alda uny xal ¢ AE
meog ©ov EZ mpdrog dotwv' of AZ, AE &ga moog
tov EZ modvol elow. édav 0t dvo doiduol mpdg v
aeududy moaror @ow, xel 6 £ adrdv pevduevog
weds TOV Aoumdv mpdtds éoTiv' diore O éx vov Z 4,
AE mgds 1ov EZ moairdg éotiv' @ore xal 6 &x tow
Zd, 4E ngds tov amé vov EZ modros éorwv. [éaw
yop 0¥o douduol modror medg dAljlovs @ow, 6 éx
100 V05 aUTOY Pevouevos WEOS TOV ACITOV TEHTOG
dotw]. @Al 6 éx vov ZA, AE & amwd rov AE éowe
usre tov éx tav AE, EZ* 6 doa émd vov AE peve
100 & tov AE, EZ mpdg tov awnd tov EZ medrdg
éorw. nal domww 6 ulv amd 1o AE 6 A, 6 0% éx
v A4E, EZ 6 B, 6 0t and o0 EZ 6 I of 4, B
doa ovvredévreg meog tov I' mpdrol slow. Ouoieg
0y Oslousv, 8tv xel of B, I' mgdg wov A modrol
glow. Aéyw 01, vt xal of A, I medg tov B modrol
slow. émel pag 6 AZ modg éxdrepov vov AE, EZ
nedrog fotiv, xal 6 amo Tov AZ meog Tiv €x TGV
AE, EZ moéris éotv. dAha v@ ano toi AZ ico
slolv of and tov AE, EZ peve tov dlg éx tov AE,
EZ: xal of ano tov AE, EZ oo psre vov Olg
vwd tov AE, EZ mdg tov vnd 1ov AE, EZ mpd-
vol [&lo). OieAdvne of and tdv AE, EZ pera tov

2. modrol slor woos vov EZ V. meds tov EZJom. B. 3,
elorq. &av 8¢ — b: meardg éonv] om. Theon (BVoq). 5. dore]
ual Theon (BVgq). Z4] dZgq etin ras. V. 6. JE éoe
Theon (BVgq). 6. @dore nal — T: meidtds foriv] om. Theon
BVegq). 8. yog] 8¢ Theon (BVgq). éx] dné Theon
(BVegaq). 10. Zomiv] add. Theon: gote 6 éx viv Zd, JE
nal moog tov amd rov EZ modtds dotiv (BVgq). alle P.
fouvy PV o. 11, #x] 9mé q et supra ser. m, 2 V, o
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A4E, EZ primus est. uerum etiam AE ad EZ pri-
mus est. itaque JZ, 4E ad EZ primi sunt. sin
duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, etiam
numerus ex iis productus ad reliquum primus est
[VII, 24]. quare ZA > JE ad EZ primus est.
quare etiam Z 4 >< AE ad EZ? primus est [VII, 25].")
ueruim ZA4 < AE = AE®? 4+ 4E > EZ [1I, 3].
itaque JE? + AE >< EZ ad EZ® primus est. et
AE® = 4, 4E < EZ = B, EZ? = I. itaque
A+ B ad I' primi sunt. similiter demonstrabimus,
etiam B -+ I' ad 4 primos esse. iam dico, etiam
A + I' ad B primos esse. nam quoniam A4Z ad utrum-
que 4E, EZ primus est, etiam A4Z% ad 4E < EZ
primus est [VII, 25]. uerum [II, 4]

AZ? = 4E? 4+ EZ? 4+ 24E>< EZ. quare etiam
erit 4E® + EZ® + 2AE>< EZ ad 4E > EZ pri-
mus. subtrahendo AE® 4 EZ® 4- 4E >< EZ ad

1) Lin. 7: 4dv — 10: Z6ti» suspecta sunt, quia praepostere
causam subiiciunt; praeterea iis deletis id quoque adipiscimur,
ut origo scripturae Theonis facilius explicari possit.

doe — 12: 4E, EZ] m. 2 B. 12. zdv] corr. ex zod g.
13. £¢nw‘][ (priue) dorr Voq; seq. in @: xal éone, sed delet.
17. &lor V. léym — 18: elov] om. q. 19, xe/] August;
@ore wal PBVg; 0 dno 108 A4Z domv 6 KE 6 0F vno tov
A4E, EZ 6 § dots el q. &x] P; vndé Theon (BVgq). 21
éx] Py 9né Theon (BVgq). 22. xal of] nei 0 q; of dex
¢ et eraso ¢ V. deo uerd — 23: oy vmo taov JE, EZ
m. 2 B. 22 &'QaJ om. Vg. 23. vmé] éx Bq.  vmo téw
vme Bg. nowtdg fomv q. 24. el6.] om. P,  of] o Baq.
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dnet vno AE, EZ mpog vov vmo AE, EZ modrol
slow. &u dusddvre of emd tov AE, EZ age modg
1ov vnd AE, EZ meovol elow. xoi éotiv O upiv
oo vov AE 6 4, 6 0t vmo vov AE, EZ 6 B, 6
5 0t and tov EZ 6 I of A, I' épa ovvredévreg meog
10v B modvol slow: Gmep £0er Ocifou.
5’
’Ecv 0vo detduol modtor meds alifiovg
@G, ovx £GTaL g 6 MPOTOS WEPOG TOV OEvTE-
10 gov, o0T@g 6 devTegog mPog &ddov Tivd.
dvo yag dgiduol of A, B medror meog dAAiiovs
éorwoay’ Aéyw, Ot ovn fovv wg 6 A meds tov B,
ofitwg 6 B mpog &Adov wwd.
E! yagp Svvardv, ¥6tw og 6 A medg tov B, &
15 B mpog wov I. of 8% A, B moator, of 0% mpdrtos
xal idyioror, of 0% éAdyieror doiduol weTgoveL Tovg
T0v alrdv Adpov Epovtag ledug 8 ve 1fyovpevog vov
nyovpevov xal 6 émdusvog Tov émopsvov: pevgsl doa
6 4 tov B ag nyodusvog nyovusvov. uergsl 0 xel
20 favrov: 6 A dga rovg A, B perosl moarovs Gvreg
7Qog dAjlovg’ Omep &romov. ovx &po Eoter @g O A
wog ©ov B, obrwg 6 B medg tov I Smep £t deifa.

14

'Eav wdiv 66otdnmotody detduol éEfg dve-

1, 9%d] V7o vHY Vo (bis). medirds éoriy Voq. 2. o%] 6 q.
3. om0 tow V. medds dore Voq. 5. dmd] 9w Be, Vm. 1
(corr, m. 2). zov] dv Vo. 7. 5§’ ] hine rursus incipit F.
8 dvolm. 2 F. 14 o] (prius) 7 @ (non F).  17. &yovras av-
toig V. 8 te — 18: émdpevov] om. Theon (BFVq). 18,

-
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AdE >< EZ primus est.’) et rursus subtrahendo

A4E® 4 EZ? ad 4E >< EZ primus est. et
AE*= A, AE>< EZ =B, EZ*=T.

ergo 4 -+ I' ad B primi sunt; quod erat demon-

strandum.

XVL

Si duo numeri inter se primi sunt, non erit ut
primus ad secundum, ita secundus ad alium aliquem.

Nam duo numeri 4, B inter se primi sint. dico,
non esse, ut 4 ad B, ita B ad alium aliquem nu-
merum.

Nam si fieri potest, sit 4: B = B : I. uerum
A, B primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21],
! 14 minimi autem numeri eos, qui eandem
i———IB  rationem habent, aequaliter metiuntur
i—————I' [VII, 20], praecedens praecedentem et se- -
quens sequentem. itaque 4 pumerum B metitur ut
praecedens praecedentem. uerum etiam se ipsum me-
titur, itaque 4 numeros 4, B metitur, qui inter se
primi sunt; quod absurdum est. ergo non erif
A:B=B:T; quod erat demonstrandum.

1) Hoc ita demonstrat Commandinus fol. 114: si
JE*+ EZ* 4+ 4E < EZ ad 4E>< EZ
primus non est, metiatar eos x. ergo etiam metietur
A4E* + EZ% 4 24E >< EZ et 4E >< ZE. at ii inter se
primi sunt. eodem modo de lin. 2 — 8 ratiocinandum.

pereei] om. F.  &oo 6 4] dee BA ¢. 19, 7ov B peroei F.
tov nyodpevov F.  waf] insert. m. 1 V. 20, fawzdy] corr.
ex avtdy B. 21, &romdv dorww V. ¥orew] om. V, doziy Bq.
22. zov B dotwv V. 24. ocordnmorar ¢ (non F).
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Aoyov, of 0} &xpor avTOV WeATOL WYOG AALY-
Aovg oy, ovx &6taL g 6 mEBTOg WEOS TOW
devregov, obtwg 6 ogarog medg EAlov Tivd.

"Eeracay Ocoidnmoroty aeuduol EEijs dvdioyov
of A B, I'y 4, of 0t éxgot evrév of A, 4 moédroe
meog dAljdovg Eorweav: Afyw, Ort olx it @g O
A mdg Tov B, oltwg 6 4 medg FAdov Tivd.

El pap dvvardy, &orw g 6 A mpds tov B, ov-
trag 6 A wedg tov E' évallaf dea édotlv dg 6 A
wedg tov 4, 6 B mgdg vov E. of 0t A, 4 medro,
of 0 modror xol éAdyioTor, of 0% éAdyoror douduol
ueTgoveL Tovg Tov avroy Adpov Eyovrag (odxig O TE
Nyovusvog TOV Ayovusvov xel 6 Emduevog TOV EmO-
psvov. uerpsl doa 6 A tov B. xal donv dg o A
nog vov B, 6 B medg vov I xal 6 B édpa wov I'

- uergel” dove xal 0 A vov I' ustpel. nol émel doriv

20

25

wg 6 B mgog tov I', 6 I' mgog rov A, pergst 0% 6
B vov I', pevoel doa xal 6 I' zov 4. ail’ 6 A4
rov I' duérpar” dore 6 A xnal trov A4 psrgel. peroel
0% xal favrdv. 6 A dpo tovg A, A perpsl mpdTovg
Svrag mpog alljdovg’ Omeg fotiv advvarov. ovx dpa
drar g 6 A mpdg tov B, oltwg 6 A mpog ariov
Tvd: omep &0 deifou.

.
Advo agiducy dodévrov émiexépaddar, &l

5. 4] (alt) corr. ex B F. 8. 76»] om. F. 9. dozdn)
om. V. 11, ¢pufuol] om. V. 12, #yovrag adroig V. 18,
wafl m. 2 F.  16. 4] e corr. V. 17, §] (tert.) 6 ¢. 19.
duérosr] P, peresi Theon (BFVgq). Deinde add. B: dore 6 4
tov I perosi, sed del. m. 1. 6 A xnal] xal 6 AF; 6 4 q.
peToel] (prins) om. F.  22. 4] By (non F).
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XVIIL

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et extremi eorum inter se primi sunt, non erit ut
primus ad secundum, ita extremus ad alium aliquem.
\ A4 \B Sint quotlibet numeri
—_— T deinceps proportionales 4,
—_— 4 g B, T, 4, et eorum extremi

: ! 4, 4 inter se primi sint.
dico, non esse, ut 4 ad B, ita 4 ad alium aliquem.

Nam si fieri potest, sit 4: B =4:E. itaque
permutando 4 : 4 = B : E [VII, 13]. uerum 4, 4
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21],
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem ha-
bent, aequaliter metiuntur [VII, 20}, praecedens prae-
cedentem et sequens sequentem. itaque 4 numerum
B metitur. est autem 4 :B=B:I. quare etiam
B numerum I' metitur [VII def. 20]. itaque etiam
A4 numerum I" metitur. et quoniam est B:I'=1": 4,
et B numerum I" metitur, etiam I' numerum 4 me-
titur {VII def. 20]. uerum A4 numernm I" metiebatur.
quare etiam numerum 4 metitur. uerum etiam se
ipsum metitur. itaque 4 numeros 4, 4 metitur, qui
inter se primi sunt; quod fieri non potest. ergo mon
erit ut 4 ad B, ita 4 ad alivm aliquem; quod erat
demonstrandum.

XVIIL
Datis duobus numeris, num fieri possit, ut tertius
eorum proportionalis inueniatur, inquirere.



10

20

25

382 STOIXEIRN &'

dvvarov £6Tiv avrols TELTOV dvdAoyoVv TWEOG-
EvQEiv.

"Ectmoay of dodévieg 0vo apuduol of 4, B, xal
ddov éotw lmionipacder, & Ovverdy fdorw avroig
19(ToV Qvadoyov mwQOGEvVQELY.

Of 0y A, B iro. mpaTor meds dAifiovg elolv 7
ov. xal &l mpdvor mwedg ardrdovs elelv, dédeantar, Ore
advvardy dotww adrols Telrov dvdlopov Weoosvosiv.

"AAAe Oy uy Eerweav of A, B modror medg aAdij-
Aovg, nal 60 B éavrdy moAdemiedidoas vov I mor-
eltw. 6 A 07 tov I' fjtor perpel 1 ov uerosi. we-
Toelto wodregov xata Tov A° 0 A dga tov A moldde-
whacieoeg tov I memoimmev. dlde wyw xel 6 B
éavrov molddamAacidgag vov I memolnnev: 6 doo &x
rév A4, 4 loog éotl © amd vov B. forw dga g
0 A mgdg ©ov B, 6 B medg vov A* vols A, B &g
TolTog deuiudg avdioyov mpoanvenrar O A.

"AdAe On pay wergelrm 6 A tov I Adyw, Gt volg
A, B advvarov édov. telvov dvdlopov mpodsvgely
agududv. &l yag Odvvardv, mpooquecdw 6 A. o
Goa éx tov A, 4 loog éotl 16 amd Tov B. 6 0%
éno vot B derww 6 I' 6 dga éx tév A, A lgog éorl
v I. dove 6 4 tov A modlamiacideag vov I' me-
moinxev: & A doo vov I' pergel xove tov 4. dAde
Yy Umléxsirer xal pi) perpdv' Omee drvomov. ovx
dga dvvardy éom tols A, B tolrov dvdioyov mgoo-
cvgely deududv, Gtav 0 A tov I' un ueres Omeg
&0er Oetbou.

4. émionépaca @ (non F). 6. 3¢ @ (non F).  medror]

postea add. B. 7. xel ef] P, el &l uév F; el piv o9y BVq.
elotv] comp, F; sist PVq. Post dédeintar add. ¥: v v
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Sint dati duo numeri 4, B. et propositum sit,
ut inquiramus, num tertius eorum proportionalis in-
ueniri possit.

Numeri 4, B igitur aut inter se primi sunt aut
non primi. et si inter se primi sunt, demonstratum
est, tertium eorum proportionalem inueniri non posse

[prop. XVI]. uerum ne

——4 —__— | sint 4, B inter se primi,

e =1 B I etsit B<B=T. 4

' " igitur numerum I" aut me-

titur aut non metitur. prius eum secundum 4 metiatur.

itaque 4 ><X 4 = I. uerum etiam B >< B = I.

itaque 4 >< 4 == B% quare 4: B = B: 4 [VII, 19].

-ergo numerorum 4, B tertius proportionalis inuentus
est 4.

Uerum ne metiatur 4 numerum I dico, nume-
rorum 4, B tertium proportionalem inueniri non posse.
nam si fieri potest, inueniatur 4. itaque

A>< 4 = B? [VII, 19];

sed B = I'. itaque 4 ><X 4 =1I. quare 4 nume-
ram 4 multiplicans numerum I' effecit. itaque 4
numerum I' secundum o metitur, at supposuimus,
eundem non metiri; quod absurdum est. ergo fieri
non potest, ut numerorum 4, B fertius proportio-
nalis inueniatur numerus, si 4 numerum I’ non
metitur; quod erat demonstrandum.

15 Srwerjpaz. 11. 7jzor] supra m. 1 P, 12. medregov
oy I' F. 16, ané] éx V.  17. mgooedonzer BF q. 19,
dvaloyoy] om. V. 20. adgiduov dvdloyoy V. mpocsvgrcdo

BFV. "2 douw P. 27. 4] B q. pergei q.  Omeg &dsL
deikor] om. BFq.
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It

Toidv agiBudv dodévrov Emioxévacdar,
mote dvvarov 6Ty avroig téregrov avdioyov
TQOCEVQELY.

"Eerocav of dodivreg toeis aguduol of A, B, I,
xel 0éov foto Imionépacdar, méve dvvarov foviv av-
Toig TETAQTOV AVALOYOV WQOGEVQELV.

»” g »” g~ > 7 »

Hro: ovv ovx sldw EEfjs avdldoyov, xel of axpor

2 -~ ~ b 3 ’ ’ " 14

avtdy medtor mEog ailnlovs elelv, 7 EEfg eloww
avedoyov, xal of &xgol avrdv ovx &loL mw@TOL MEOG
k] 4 n [ [ o k] 4 b »
aliniovg, n ovte éfng elaw avalopov, ovre of &xgor
avTdy medToL mEos dAMjAovs elolv, 7 xal g slowy
avadoyov, xal of &xgo. avréy mdTOL TPOg dAlijlovg
glodv.

E! utv ovv of 4, B, ' éijg slow dvdioyov, xal
of dxgor avrav of A, I' mpdror medg dAdjiovs elolv,
0é0einrar, O6te advvardy éoviw avrols Téragrov dvdilo-
yov mpocsvoeiv agududy. uy dotwoav 0y of 4, B, I’
kg avdioyov TV dredv mdiw Svtav medTov meog

3. nérs} &l Theon (BFVq). 6. mére] sl Theon (BFVq).
8. Jjror ovw] scripsi; 4 P; oi 84 4, B, I' Theon (BFVg),
P mg. m. rec. ovx slow E&ijg] djror £Efg slowy Theon (BFVq).
of] om. V. 9. avtév of 4, I’ Theon (BFVq). 4 f&fs — 13:
mgds allnlovg &loiv] 4 o6 Theon (BFq, in ras. V). In V in
mg. magna ras. est. 15. nal & F. xel] m. 2V, 16.
elol Vaq. 18. p7 formeav — p. 386, 19: 6 yae B] &l 8% od,
6 B Theon (Fq; idem B (odvx supra) et V (sf 0% o¥ eras.)).
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XIX.

Datis tribus numeris, quando fieri possit, ut quar-
tus eorum proportionalis inueniatur, inquirere.

Sint dati tres numeri 4, B, I', et propositum sit,
ut inquiramus, quando quartus eorum proportionalis
inueniri possit.

Itagque aut non sunt deinceps proportionales et
extremi eorum inter se primi sunt, aut deinceps pro-

. portionales sunt et extremi eorum inter se primi non
sunt, aut neque deinceps proportionales sunt nec
extremi eorum inter se primi, aut et deinceps pro-
portionales et extremi eorum inter se primi.

Iam si 4, B, I' deinceps proportionales sunt et
extremi eorum A, I'" inter se primi, demonstratum
est, quartum eorum proportionalem inueniri non posse
[prop. XVII]. ne sint igitur 4, B, I" deinceps pro-
portionales extremis rursus inter se primis manenti-
bus. dico, ne sic quidem quartum eorum proportio-
nalem inueniri posse.!) nam si fieri potest, inueniatur

1) Hoc quidem falsum esse, quis non uidet? uernm dedit
scholiasta Uaticanue (u. adn. crit.); erroris originem indicauit
August II p. 851. neque enim E inueniri potest (p. 386, 4)
inuento 4. sed quod idem scripturam Theonis recepit, male
rem egit; ea enim propositioni plene minime respondet. equi-
dem ut adfirmare non ausim, Euclidem talem errorem com-
misisse, ita scripturam codicis P retinendam puto, quia aper-
tissime sic iam Theonis temporibus ferebatur (ideo enim ipsum
eam mutauit), nec habemus, quo modo aliqua saltem probabili-
tate restituatur. nam Campanus (siue potius Arabes) liberrime,
ut solet, locam mutauwit. habet IX, 20: ,datis tribus nume-
ris continue proportionalibus, an sit aliquis quartus eie con-
tinue proportionalis inquirere*. deinde: ,idem potes perscru-
tari quotlibet continue proportional. propositis.*

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II 26
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dAdjdovs. Aéyw, 8ti xal obrwg advvardv foviv av-
Tolg TéTaprov avdioyov mgodsvgelv. & pag dvvardw,
npocevgedw 6 A4, dove slvar ag Tov A medg Tov B,
rov I' mpdg ©ov A, xal yeyovéte eg 6 B mpog zov
I', 6 4 mgos vov E. xal émel éovwv og pdv 6 A
ndg vov B, 6 I' mpog wov 4, g 0% 6 B meds tov
I, 6 4 mgog rov E, 8 isov dga g 6 A medg Tov
I, 6 I mpog ©ov E. of 0t A4, I' moéror, ol 8% mod-
ror xol éAdyioTor, of 0% éAdyi6TOL pETPOVOL TOVS TOV
adtdv Adpov Egovrag 8 e fyovpsvog TOV nYOVUEVOV
xel 6 émduevog TOV Emdpevov. pergel dga 6 A OV
I’ &g %yovpevos fyovusvov. ueresl 0% xal favrdy:
0 A dga tovg A, I' pevosi mpwrovg dvrag medg dAdr-
Aovg® Omee otiv ddvwarov. ovx dee voig A, B, I’
dvvardv dote téragrov avdloyov meoGevgeiv.

‘AAAe Oy mdAww Ferwoav of A4, B, I' ékfig avd-
Aopov, of 0t A, I py E&6rwcay medror meog allij-
Aovg. Aéyw,. Ore duvwardy detiv adrols Téragrov dvd-
Aopov mgooevgsiv. 6 pap B vov I' moldamlacidcag

20 20y A4 mowelre ¢ A Gga TOv A fjwor psvgel 7 00

25

petosl. perpelta avTov medregov xava vov E 6 A
dga tov E moldamlaciddag tov A memolnxev. ddde
pqv xel 6 B vov I' moldemhadicoag tov A memolinney:
0 coa éx tév 4, E loog éovl v éx tédv B, I. dva-
Aopov dga [éotiv] dg 6 A meos rov B, &6 I' mpog
tov E' voig A4, B, I' dpa téragrog dvdioyov mgos-
nuenrar 6 E.

‘AAde 0% ui pergelto & A tov A° Aéyw, S ddV-

1 Post aur‘lovg add. inP: d lsym, ot ol om’mg Svvaroy-

&l ao o A 7oy Vo B, I peTeel, ngoﬁncswt Ul deikeg ouolmg
toig EEnig. & 8} o0 yStQSL 0 A tov vmo B, I', advvarov
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4, ita ut sit 4:B=1TI:4, et fiat B:I'= 4: E.
et quoniam est 4:B=I:d,et B:I'=Jd: E, ex
aequo erit 4 : I'=I": E[VII, 14].
sed A4, I primi sunt, primi autem
etiam minimi sunt [VII, 21], mi-
nimi autem eos, qui eandem rati-
onem habent, metiuntur [VII, 20]
praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque 4 numerum I" metitur ut prae-
cedens praecedentem. uerum etiam se ipsum metitur.
itaque 4 numeros 4, I" metitur, qui inter se primi
sunt; quod fieri non potest. ergo numerorum 4, B,
I" gquartus proportionalis inueniri non potest. at rur-
sus numeri 4, B, I" deinceps proportionales sint, ne
sint autem A, I' inter se primi. dico, fieri posse,
ut quartus eorum proportionalis inueniatur. sit enim
B><I'= 4. A igitur numerum 4 aut metitur aut
non metitur. privs eum metiatur secundum E. ita-
que 4>< E = 4. uerum etiam B > I' = 4. quare
erit 4> E=B>1T. itaque 4: B=1I": E [VII, 19].
ergo numerorum 4, B, I' quartus proportionalis in-
uentus est E. at ne metiatur 4 numerum 4. dico,

A !
Bi——

4\
E| I

adtoiy tétogrov dwdloyov mocevgeiv. olov fotwm 6 plv A
toiay Twvov, 0 08 B EE, 6 0t I Emra. el dijlov, 8u Svva-
tov. &l 0t 0 A &in wévve, odxére Svvardv. wel amidg, Ore
uiv 6 B mwollamddaids éote tod A, Svvazdy éori téragrov avd-
loyov eveeiv e Ot wij, dddvaroy & ; mg. m. 1: lotéov, om
za éfchiopéva oyohia eloew. 16, domw P.  16. I'] om. P.
20. A doa] P; 64 A Theon (BFVq). fitoe] om. V., 21,
avroy] PF; om. BVq. 25. éor/v] om. P. © 26. dvdloyov
elg P.” mooczvonron B.

26*
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varoy ovi voig A, B, I' véraprov avaloyov mgoo-
svpsiv aguduov. &l yeo dvvardv, mooceverodw 6 E-
0 ége éx tév A, E i6og éotl T éx vév B, I. ddda
0 é wav B, T éoviv 6 4° xol 6 éx tav A4, E dga
lgog dovl 19 4. & A é&ga tov E moldamleoiicwg
vov A memolnxev: & A Gpo ToOv A pergel xard TOV
E' dove pergel 6 A vov A. alda xal oY peTgel
Omeg aromov. ovx dea duvardy feve tois A, B, I zé-
Tagrov aviloyov mgocsvgely doududv, Stav 6 A4 Tov
4 u1 pevef. arde 0y of A, B, I' urre &g éotm-
oav avadoyor mifre of &xgor mpdror medg drifgiovs.
xel 6 B rov I noAdaniacidoag tov 4 moeitrm. opoleg
07 daydrjoerar, otu &l pdv pevgel 6 A Tov 4, dvve-
T0v foTwv avroly dvdloyov mgodevgeiv, & O ov pe-
toel, advvarov' Smep #0er dsika.
%',

Of mpdtoL agidpol mAelovg ei6l wavrog Tov
ngoredévrog wAqPovs HpdTOY APLIUGY.

"Eotweay of mooredévres mpmror agiduol of A,
B, I 2¢yw, 8t tov A, B, I' mdeiovg &lol momroe
agLduor.

Eilpdao yag 6 Omd tov A, B, I' éAayerog pe-

Toovpevog xal éotw 6 AE, xol mgooxelodw T AE
poves § AZ. 6 0y EZ ftor mpwrdg éomwv 17 ob.

1. douv P. 2. mgoonvgriebm FV. 8. au BFV. 10,
17] supra m. 1 F, ov supra m. 2 V. uewno‘y F, Ff‘"e“ q.
alla 6y — 15: ad‘warov] om. BVq. 10. 87] pijre £E7s]
of £&jjg F. 12 moujzw @ (non F). — 14, evzoig] evrois TE-
zagrowg F. &l 8¢] ovd’ F. 15. mee £0s: deife] om. Bq.
17. medroe aqu‘molg del. et supra scr. modrov defudy m.
2 B.  18. mpoorePévrog F. 23. xe/] m. 2 B, om. V. 24,
4] AZ F.
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numerorum A4, B, I' quartum proportionalem inueniri
non posse. nam si fieri potest, inueniatur E. itaque
A>E=B>1TI (VI 19]. uerum B >< I' = .
quare 4> E = 4. itaque 4 numerum E multipli-
cans numerum A effecit. 4 igitur numerum 4 se-
cundum E metitur. itaque 4 numerum 4 metitur.
uerum etiam non metitur; quod absurdum est. ergo
numerorum 4, B, I' quartus proportionalis inueniri
non potest, ubi 4 numerum 4 non metitur. uerum
4, B, I' ne sint deinceps proportionales neu ex-
tremi inter se primi. et sit B >< I'= 4. similiter
demonstrabimus, si 4 numerum « metiatur, fieri
posse, ut eorum quartus!) inueniatur proportionalis,
sin non metiatur, fieri non posse; quod erat demon-
strandum.
XX.

Primi numeri plures sunt quauis data multitudine
primorum numerorum.

Sint dati numeri primi 4, B, I dico, plures esse
primos numeros quarg 4, B, I. sumatur enim, quem

——4 f——————H

f————1IB

}———T E Z
pa ) ! 1

minimum metiuntur 4, B, I" [VII, 36] et sit 4E, et
numero 4 E adiiciatur unitas 4Z. EZ igitur aut pri-
mus est aut non primus. prius sit primus. ergo in-

1) Uidetar scribendum esse lin. 14: adrois téragrov avd-
doyov; cfr. F.



390 STOIXEIQN &',

éotw mEOTEQOV MEBTOG ev@nuEvor Gpa &l6l WodTOL
agudpol of A, B, I'y EZ mi&lovg tv A4, B, I.

"Alde Oy wy éotw 6 EZ modrogr Vmd mewrov
doa Twog agiduod pevgsltar. pETQElod@ VMO oG-

5 vov tov H' Aéym, Gt 6 H obdevl vév 4, B, I dorw
0 avtdg. & pap dvvardv, fotw. of 02 4, B, I v
AE pergovoy xal 6 H édga tov AE pevgice.
uerpel O0F xal vov EZ' xul Aoumny vy AZ povddo
uergrige. 0 H agududs Gv' Omeg dromov. ovx dga O

10 H évl tav A4, B, I" édonwv 6 avvdg. xal vmoxerar
MOGTOg. svpnuévor dpo &lel medror aguduol wAslovg
ToU mgoredévrog mifdovs tov A, B, I" of 4, B, I,
H" Gmeg #de dsitau.

%o,

15 Eav dgriol dpudpol 6modoroty cvvreddhoey,
6 8Aog dptidg doTL.

Zvyxelodwoay pap &otior agduol Omosoioty of
AB, BI', I'd, AE° Aéyw, 8t 8log 6 AE &gridg
deTiv.

20  ’Emsl yap &xaovog vov ABgBI'y, I'd, AE &gridg
doriv, Eyau pépog fuiov: dore xal Odog 6 AE &ya
pépog Tjuiov. &priog 0 agududs dotiv O dlye duae-
govuevog® &otiog doa oty 0 AE" Omeg £0er dsibou.

1. Supra medrog add. 17 EZ m rec. V. &loiv P, &loiv
of . 2 detpol]lom. F. I'] (prius) I'd F, 4 del. m.1. 6.
dvvaroy, fotm] 6 H évl 1oy 4, B, I éouiv 6 avdrog Theon
(BFVq). 7. dE]s] ZE F. peroovor BFV Y, 4E] ZEF.
8. »al] el 6 HF. EZ) 4E F. 10. xal] o avwog 0
xal P, 11. glal] eloly of V. 18. H] H doa ante ras. 6
litt. F. 15. gvy — supra scr. B, 16. ot Vq, comp. F.
17. omodoiovv] e corr. V. 18. BI'] in ras. P, I'd] m.

2 V.  21. xa/] supra lac. pergam. m. rec. F.  23. 0 4E
&oo loriy . 6meg #dc1 Osikar] om. B.
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uenti sunt primi numeri 4, B, I, EZ plures numeris
A4, B, I. uerum ne sit EZ primus. itaque primus
aliquis numerus eum metitur [VIL, 31]. metiatur pri-
nus numerus H. dico, numerum H nulli numerorum
A4, B, I' aequalem esse. nam si fieri potest, sit. uerum
A4, B, I' numerum 4 E metiuntur. itaque etiam H
numerum 4 E metitur. uverum etiam numerum EZ
metitur, quare etiam!) quae relinquitur, unitatem 4Z
metietur H, qui numerus est; quod absurdum est. ergo
H nlli numerum A4, B, I' aequalis est. et supposi-
tum est, H primum esse. ergo inuenti sunt primi
numeri 4, B, I, H plures data multitudine 4, B, T’
quod erat demonstrandum.

XXT.
Si quotlibet numeri pares componuntur, totus
par erit.
Componantur enim quotlibet numeri pares 4B,
BI, I'd, AE. dico, etiam totum A4 E parem esse.

4 B r 4 E
[ I 1 ! {

nam quoniam singuli numeri 4B, BI, I'4, AE
pares sunt, partem dimidiam habent [VII def. 6].
quare etiam totus 4E partem dimidiam habet. par
autem numerus is est, qui in duas partes aequales
dividitur [id.y ergo 4E par est; quod erat demon-
strandum.

1) U. ad VII, 28.
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xp’.

'Eav megiocol agidpol dmodoiodv Gvvre-
dodoiv, o 0} wAijdog avrdv deriov 7, 6 GAog
&oriog E6TaL.

Zvynelodwmoay yog megiadol doiduol d60tdnmoTOY
dgrior 10 mAiPog of AB, BI', I'd, AE" Aéyw, it
840g 6 AE dpruids domiv.

‘Enmel yop Exacvog tov AB, BI', I'd, AE migit-
10g fomv, dpaigsdelons wovddos ap’ Exdevov Exe-
otog T@v Aoimdv &griog éotar’ dove xal O evmelue-
vog & avrov dgriog fovou. Eove 0% mal 1o zdqPog
16y povddwv dotiov. xal B8leg bea &6 AE édgridg
dotiy: Omep E0er Oston.

’

wy'.

'Eev megio6ol dgiduol 6mocoioty Gvvre-
daov, 16 0t wAijPos adrdv megLodoY 1), xal
6 Glog megieaog EoTae.

Zvyrelodacay prg Omodooty meQLadol agudpol,
@v 10 wAidog meuaddy éotw, of AB, BT, I'd" iéyem,
8te nal Ghog 6 A4 meguesds dotuy.

"Apnonede axd tov I'd povag 5 AE' loimdg
&oa 6 TE &puidsg éomv. Eove 0% xal 6 I'A dgriog
xal Gdog doox 0 AE dpvidg éomv. xal ot wovag 7
AE. meguacog coo fotlyv 0 A Gmeg #0s deifau.

2. ovvredée FVq, 3." 6] om. PVq 4. Zouv F.

5 7aq] m. 2 F. 6. &orio] om. F. 8, éxazeqog F, corr.
11. #6z.) fotm P. 13. Inter Z6tiv et Gmee aliam

demonstr habet F; u. app. 16. omodorovy} om. V. ovy-
eddo Vq. 17, o] om. PBFVq; corr. August. 18. me-
etoool doifpol dmogorody V.  19. of] 6 F.  22. denew] damy
0% tdv md adred F. 4] A BVq. 23. donv] P,
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XXTI.

Si quotlibet numeri impares componuntur, et mul-
titudo eorum par est, totus par erit.

Componantur enim quotlibet numeri impares nu-
mero pares 4B, BI, I'd, 4E. dico, totum AE pa-
rem esse.

A B r 4 E

nam quoniam singuli numeri 4B, BI, I'd, 4E
impares sunt, unitate a singulis subtracta, qui relin-
quuntur, singuli pares erunt [VII def. 7]. quare etiam
numerus ex iis compositus par erit [prop. XXI]. ue-
rum etiam multitudo unitatum par est. ergo etiam
totus 4E par est [id.]; qu(:d erat demonstrandum.

XXITIL
Si quotlibet numeri impares componuntur, et mul-
titudo eorum impar est, etiam totus impar erit,
Componantur enim quotlibet numeri impares, quo-
rum multitudo impar sit, 4B, BI, I'd. dico, etiam
totum 44 imparem esse.

4 BT E4

subtrahatur a I'4 unitas JE. itaque qui relin-
quitur, ’'E par est [VII def. 7]. uerum etiam I'4
par est [prop. XXII]. quare etiam totus 4E par est
[prop. XXI]. et 4E unitas est. ergo 44 impar est
[VII def. 7]; quod erat demonstrandum.

comp. F; dom Vq. £crcj"seq. ras. 1 litt. V, donuv B, 24,
dou] om. q. oxeg €36 deikon] om. BFq.
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%0,

'‘Eqv and dgriov agiduot &oriog dgpaipsdy,
0 Aotmdg &priog EoTal.

‘And pag apriov Tov AB dpriog agyeredw 6 BI™

5 Aéyw, Ote 0 Aowmog 6 I'4 agridg éoviv.

'Ensl yag 6 AB d&oridg oviv, Eyxev uégog fuiov.
de T avre O xal &6 BIT &ga uégog fmev: dore
nal Aoumdg [0 I'd &ye pégog fuiov] &griog [apa]
dotly 6 AT omeo #der dsiEa.

10 xE .

'Eav dnd doriov doupov msQL66dg apargs-
85, 6 Lowmdg mwepLoaog E6T e,

’And yag dotiov tove AB meguecds dpneiede o
BI" iéyw, 61 6 Aoumog 6 I'd megueadg dorev.

15 ‘Apperode yag amd vov BI' poves § I'd* 6 AB
dga dgridg éovww. Eor. 0% xal 6 AB igriog® xal
Aowmwds &ga 6 AA Gouidg dovwv. xal ot povag
I'4- 6 I'd &ga megue6og oty Omep £0er deitou.

x5’
20 Eav amd meQi660v dgiiuod meQL660s dpas-
o0&, 6 Aotmdg doriog EaTau.
Ano pag meuecov Tov AB megieeds c@neicdw
0 BI™ Ayw, 6ve 6 Aoumdg 6 I'd &pridg domuv.

4. apyeyode &euog P, 6. I'4] I' P. foran F. 7.
Br'} T'B g‘ 8. 6 I'd — fjusov] om. P. I'd] e corr. V,
&'qa]] om, P, 9. Omee e Seifer] om. BVgq. 11. Post
neoioads add. F: douBuds (comp.). . 14, 87¢] Ote el V.  15.
0] seq. ras. 2 litt. P. 16. fozi 84 — 17: éouy] bis F, corr.
m. 1. 16. font] &ory P.  17. éotv] P; comp. F; éonu Vgq.

‘,
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XXIV.

Si a numero pari par subtrahitur, reliquus par erit.
Nam a pari numero 4B par subtrahatur BI". dico,
reliquum I'4 parem esse.

A r B
f——

nam quoniam 4B par est, partem dimidiam habet
[VII def. 6]. eadem de causa etiam BI" partem di-
midiam habet. ergo etiam reliquus AI" par est; quod
erat demonstrandum.

XXV.

Si a numero pari impar subtrahitur, reliquus im-
par erit.

Nam a pari numero 4B impar subtrahatur BT
dico, reliquum I'4 imparem esse.

p r 4 B
subtrahatur enim a BI' unitas I'd. itaque 4B
par est [VII def. 7]. uerum etiam 4B par est. quare
etiam reliquus 4.4 par est [prop. XXIV]. et unitas
est I'd. ergo I'4 impar est [VII def. 7]; quod erat
demonstrandum. 4
XXVL

Si a numero impari impar subtrahitur, reliquus
par erit.

4 r 4 B
Nam ab impari numero 4B impar subtrahatur
BI. dico, reliquum I'4 parem esse.
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'Enel yop 6 AB megi6adg ovwv, apneiode wo-
vag 9 Bd' Adowmog dga 6 A4 Gorids derwv. die Ta
avte 0y xal 6 I'd &guidg éovww” @ote xal Aoumog 6
I'd &ouidg doriv Omep &0 Oeifac.

%’

‘Exv and megi6600 dguduov &eriog dpat-
0&¥17, 6 Aowmdg megLBo0g EdTaL.

"Amd yep meguooov Tob AB dotiog agppefede 6
BI™ 1éyw, ote 6 Aoimdg 6 I'4 meguaaog éoriv.

‘Apngiiode [yag] wovag 7 AA* 6 AB &ga dgridgs
dotw. Eove 0% xal 6 BI' dgriog” xal Aoumog &ew 6
I'4 &gridg dovwv. meguoaog doa 6 I'A* Gmeg Eder detfau.

x’.

'Eov mepeG6ds dpiduds apriov moliamiae-
dideag mouf] Tive, 6 pevdusvog &griog £6Tal.

ITegio60s poo agududs 6 A dgriov tov B molie-
nlagideag tov I moweltw* Aéyw, Ot 6 I' &pridg
doruv.

'Enel yag 6 A vov B moliomhaciacag vov I' me-
moiqxev, 6 I' Goa avypxeitar éx Tosovrwy lowv vd B,
Soar eloly év vg A povides. xal doriv 6 B &griog
0 I dga ovyxsizar €& doriov. éav 0% dgrios doid-
uol omodoloty evvreddey, 6 SAog deridg forww. de-
tiog doa éovly 6 I Smep #da delbas.

2. d6tiv] P, comp. F; dout Vq. 4. I'4] 4T’ BVq. 1.
fotau] dorey comp. F. 9. 6] (alt.) om. q.  I'4] e corr. V.,
10. yae] om. P. dea] om. q. 12.q&m q. Seq. in V:
for 8% xal povag 7 AA. coo datly V. 14. msguo6dg)
supra F. 16. meotoo6s yae dordudg] deduds yae F. 23.-
zefdow P. 0] om. q.
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nam quoniam 4B impar est, subtrahatur unitas
Bd4. itaque reliquus 44 par est. eadem de causa
etiam I'd par est [VII def. 7).') ergo etiam qui re-
linquitur, I'4 par est [prop. XXIV]; quod erat de-
monstrandum.

XXVIIL

Si a numero impari par subtrahitur, reliquus im-
par erit.

Nam a numero impari 4B par subtrabatur BI.
dico, reliquum I'4 imparem esse,

4 4 r s
nam subtrahatur unitas 44. itaque 4B par est
[VII def. 7]. uerum etiam BI" par est. quare etiam
reliquus I'J par est [prop. XXIV). ergo I'4 impar
est [VII def. 7]; quod erat demonstrandum.

XXVIIL

Si numerus impar parem multiplicans numerum
aliquem effecerit, numerus productus par erit.
1 14 Nam impar numerus 4 parem B
{——B multiplicans numerum I” efficiat. dico,
——————I' numerum I" parem esse,

nam quoniam A >< B = I', numerus I" ex totidem
numeris numero B aequalibus compositus est, quot sunt
unitates in 4 [VII def. 15]. et B par est. I igitur ex
paribus compositus est. sin quotlibet numeri pares
componuntur, totus par est [prop. XXI]. ergo I' par
est; quod erat demonstrandum,

1) Nam supposuimus, I'B imparem esse,
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%9,

'Eav megi660g douIuds mepi666v adgiduov
woAlawlaGid6ag moLy] Tive, 6 YPEVOWEVOg me-
QL6605 forae.

5  Ileguoodg pyag dpududs 6 A megue6dy tov B mod-
Aamdacwicag vov I' mowslre® Afyw, 6t 0 I' megueadg
doruy.

'Enel pag 6 A tov B moldamiaciaoas tov I’ mwe-
molnuev, 6 I' &ga eUyxeiran éx todovtav leav w6

10 B, G0 elolv év vy A povdades. xal éomiv éxdregog
tov A4, B megioads” 6 I' dga ovyxeivar x meQuoGahw
doudpudy, ov 10 wAjdog meeueady fotww. @ore & I
neQLocog oty Omep £0er deikau.

i
16 'Edv megie6dg doiduds Kotiov doidpdy we-
197, xal Tov fui6vy avTov wererfdse.
IIeguaedg yap dgeduds 6 A Goriov wov B pe-
roelre” Aéym, OtL xal TOV Tpiovy avrol pergrost.
'Ensl pag 6 A tov B pergel, psrgeiro adtov xe-
20 7@ ov I Aépm, Ot 6 I' ovx éov megi6eds. &l yao
dvvardy, &6tw. xal émel 6 A wov B pevoel xata
vov Iy 6 A4 doa vov I' moAdamiaoidoas tov B me-
molnxev. 6 B dga ovyxeitow éx meQue6hv douiudv,
ov 10 mAPog megieedy fotwv. 6 B &go megueadg
25 éoTiv: Omeg &vomov’ Umdxeitar pap HQTiog. oUx dgo

8. nmowei F, sed corr. 12, mv] om. B, mzotoo6y V m. 2
e coIT, 10] m 2V, _WEQLOGOY doiv] o O o‘v'yuslpsvog
éx meQio0GY a(u&y.mv neetocay (add. m. 2) to wiidos nsewaog
oty V. 16. Fuiov Fq. 17. meQidoog — 18: perevost ]
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XXIX.

Si impar numerus imparem numerum multiplicans
numerum aliquem effecerit, numerus productus im-
par erit.

I

14 Nam impar numerus 4 impa-

————B rem numerum B multiplicans nu-

l 1 merum I efficiat. dico, numerum

r I’ imparem esse.

nam quoniam A >< B = I', numerus I" ex totidem

numeris numero B aequalibus compositus est, quot uni-

tates sunt in 4 [VIIdef. 15]. et uterque 4, B impar est.

itaque I" compositus est ex imparibus numeris, quo-

rum multitudo impar est. ergo I' impar est [prop.
XXII]; quod erat demonstrandum.

XXX.

Si numerus impar parem numerum metitur, etiam
dimidium eius metietur.

Nam impar numerus 4 parem B metiatur. dico,
eum etiam dimidium eius metiri.
T nam quoniam 4 numerum B metitur, me-
l tiatur secundum I'. dico, I imparem non esse.
y nam si fieri potest, impar sit. et quoniam A
I numerum B secundum I’ metitur, erit

A>T =B

itaque B compositus est ex numeris impari-
bus, quorum multitudo impar est. itaque B impar est
[prop. XX11I]; quod absurdum est; nam supposuimus,

Bl

mg. m, 1 F. 18. 7év] corr. ex o m. 1 F. 21. forar g.
22, dga] om. V.  23. dex B V.
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0 I meguoodg éoviv &puiog dpu éotlv ( I dere 6
A tov B uergel dotidmg. Odwx O0f Tovro xal oV
nutevy avrot uergres: Omep &0ew dsifa.

Ao’

’Eav meQi660g dpiduds mpds Tiva aoiducy
nQBTOg 7], %4l WPog TOV dimAaclova adTol mo G-
tog Ectai.

ITepuo0og pog doududs 6 A mpds twa aguduody
tov B mpawrog f6tw, Tov 0t B dimdasiov é6rw o I
Aéyw, ote 6 A [xal] meds vov I' memrdg éorev.

El yagp wi elow [of 4, '] modror, perprnos tig
avtovg doududs. perpeltm, xal fotw 6 4. xal dony
0 A meguoads” meQuaoog dpa xal 6 . xal émel o
A4 meguoadg v tov I perget, xal éovww 6 I' dpriog,
xal Tov fuovy &pe tov I' ueverieer [6 A]. rod &}
I" fjuov éoviv 6 B* 6 A dpa tov B pevgel. pevost
0t xal vov 4. 6 4 doa tovs A, B pergsl moairovg
ovrag meog &Aljdovg Omep fotly ddvvarov, ovx Fpw
0 A moog tov I' medrog ovx dotwv. of A, I' dpa
modTor medg aAdijdovg elolv: Omeg &0s Oeifa.

g
Tév awoé 0vadog diwiaciafopévar &pz&y.‘a')/v
Exactog doridxig deTidg é6TL uovow.
‘Ano ydp Ovadog tijg A dsdimAadidodwcay 660c-

1. dotlv o oerjsryv, éotly F. 2. robrov . ov ]
76 P. 3. fjuov PF.  dnee £3er deifes] m. 2 V, om. BF q.
6. dimldoioy BV. 9. dimldaiog Vq.  10. xel] om P. 11,
o 4, I'] supra m. 1 P. 12, naf foriy — 13: 6 4] mg. m.
2 V. 12 énmoJ énsl fotwv F; forw q. 13 7EQLO60S dgoc]
fotiv doo mseLoads 15. muav F. 6 4] om. P. 16.
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eum parem esse. itaque I' impar non est. par igitur
est I quare 4 numerum B secundum parem nume-
rum metitur. ergo’) etiam dimidium eius metietur;
quod erat demonstrandum.

XXXI

Si impar numerus ad numerum aliquem primus
est, etiam ad duplicem eius primus erit.

Nam impar numerus 4 ad numerum aliquem B
primus sit, et sit I'= 2B. dico, 4 ad .I' primum
t——-i4 esse. nam si non sunt primi, nu-
1B p mmerus aliquis eos metietur. metiatur,
i et sit 4. et 4 impar est. itaque etiam

4 impar est. et quoniam 4 impar
numerum I' metitur, et I" par est, eliam dimidium nu-
meri I' metietur. uerum B=1Y,I'. itaque 4 numerum
B metitur, uerum etiam numerum 4 metitur. 4 igitur
numeros 4, B metitur, qui inter se primi sunt; quod
fieri' non potest. itaque fieri non potest, ut 4 ad I
primus non sit. ergo 4, I' inter se primi sunt; quod
erat demonstrandum.

| rd4

XXXII.

Qui inde a binario semper conduplicando produ-
cuntur numeri, singuli solum pariter pares sunt.
Nam a binario 4 quotlibet numeri semper condu-

1) Nam dimidium secundum numerum dimidium metietur
quam totum.

fuovg BVq. 19, zé»] ©6 F.  I'] corr. ex B V.  Post
4in F del. B. 22, - in ras. 6 litt.' V. 23, doruw P. 24,
A] non liguet F.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 26
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Onmototv aguduol of B, I'y 4° Aéyw, 611 of B, I, 4
dotiaxig &gtiol &loL udvow.

Orv pdv odv Exacrog [tav B, I'y A) doridug &g-
TLdg éoTLv, QPavegov® amd yag Ovddog forl OuwAaciec-
el Aépw, Ot xal pdvov. éunelodw pop povds.
énel ovv amd wovddog OmoGoLoDY doidumol EEfs dvd-
loydv elov, 6 0t peve Ty povdda 6 A me@rdg
dotw, 6 uéprerog 1ov A, B, I'y 4 6 4 Ox’ 000evog
wAdov perondrocvar mwagit tov A, B, I. xal éotiv
fxaovog tov 4, B, I 8griog® 6 4 &oo doridug g-
Ti0g doTe wdvov. Owolwg 0% delfouev, Ot [xal] éxd-
tegog tov B, I' doridxig doridg dere udvov' Omeg
&0er Osito.

iy’

Ecv ¢oeduog tov fjuievy &yy mEQL66dv, do-
TLdKig WEQLOGGG €6TL wovo.

’Aoidudg pop 6 A Tov fuovy gt megieady-
Aépw, Otr 6 A agridnig meQL6Gdg €oTL udvov.

Vv piv ovw douidug wegueeds foTiv, pavegdv:
0 pog TuiOvs avTol mEQLEGOg BV peTesi adrov do-
Tidneg.  Aéywm 07, omt xal uovov. &l pag E6ren 6 A
nol QQTIdnig GQTLOG, wETERIjGETaL VWO doriov HaTe
&oTiov AUy @oTe xel 6 TV aUTOD uEToRdGeToL
VRO aoriov GeLdUOT mweQLocog Gy Bmsg éotly dromov.
0 A dga agTidKIg TEQLOGOG E6TL MOovoV" Omeg €05t Oeifa

1. B] (bis) 4, B F, 3. ovv] om. P. wov B, I, 4]
om. P. A, B F aQﬂO‘ll, -ov eras. V. 4. éo‘rw] comp
Fq; .€o'1:l, PV. dmb yag] avé (e corr.) yo ano F. o‘t[]
detlv Ewagrog F. 6. 1iyo &7 BVq povas 1, E Vq, n E
postea insert. B. 11. xel] om. P. Exaorog P. 15. fjpicw
F. 16 dory P._ 17. fjuov F. 18, domv P.  19. donv]
P, comp. F; donr Vq. 20, 7uev F. abtés @ (non F).

22. xel] om. F.  Post &orog add. V: 6 fuovg adrod deride
éote xal; idem B m. rec. 23. 7juov F.



ELEMENTORUM LIBER IX. 408

plicando producantur B, I', 4. dico, numeros B, I, 4
solum pariter pares esse.

iam singulos numeros B,
I, A4 pariter pares esse,
manifestum est. nam a bina-
rio semper conduplicando
producti sunt [VII def. 8]. dico, eos etiam solum
pariter pares esse. sumatur enim unitas. iam quo-
niam ab unitate quotlibet numeri deinceps proportio-
nales sunt, et unitati proximus 4 primus est, maxi-
mum numerorum A, B, I', 4 numerum 4 nullus alius
metietur praeter 4, B, I' [prop. XIII]. et singuli nu-
meri 4, B, I' pares sunt. ergo 4 solum pariter par
est [VII def. 8]. similiter«demonstrabimus, etiam utrum-
que B, I' solum pariter parem esse; quod erat demon-
strandum.

—1A4
——1B

! W\

s}

XXXIIL

Si numerus aliquis dimidium imparem habet, so-
lum pariter impar est.

Nam numerus 4 dimidium habeat imparem. dico,

——
A

numerum A4 solum pariter imparem esse. iam pariter
imparem eum esse, manifestum est; nam dimidius eius,
qui impar est, eum pariter metitur [VII def. 9]. dico,
eum etiam solum pariter imparem esse. nam si 4
etiam pariter par erit, par eum numerus secundum
parem npumerum metietur [VII def. 8]. quare etiam
dimidium eius, qui impar est, par numerus metietur;
quod absurdum est. ergo 4 solum pariter impar est;

quod erat demonstrandum.
26%
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Ad’.

'Eav a¢gidpdg pijte 1@v amo dvddog dumia-
Gialouévov 9 pifre 1ov fuicvy &y mepioadvy,
aQTidxig TE £oTi0g €0TL xatl QQPTLOXLE MEQLOGTS.

Moduds pap 6 A wive tov dmwd dvddog dimda-
ciatouévoy fotw wire tov fumovy it megioodv:
Aéyw, 6te 0 A dgridmg T€ domiv dgriog xol dridug
TEQLOTTS.

O ptv ovv 6 A doudug éotly dgriog, gavepdy:
Tov pap Tmovy ovx &ye. meQuoodyv. Afpm 01, Ore
nol doridxig meguoods foty. dav pag tov A Téwve-
psv Oiye xal Tov fuovy adrod Olya xal zovro asl
moLduey, xereviioousy &l twa agdudy weeuoadv,
Og petorjoes Tov A xara dgriov aguduov. & pag od,
xavovrijdouey &l Ovada, xol forar 6 A Tov Ao
dvddog dumdaciatouévev: Omse ovy Umoxeitai. daTe
0 A agruinig meguecls foriv. Eely®n OF xal do-
Tidnig Gpriog. 0 A &g dpridmig T &uidg éoTi xel
dotidxig weQueadg” Omep Eder Oeifou.

g’
'Eav @6y b6oidnmoroiv dgidpol éEijg dvd-
Aoyov, apaipedmor 0% amd te Tov Odsvriégov

2. éuv] & q. Deinde add. deriog B m. rec., V in ras. m. 2.
é‘mlaamtoy.svov P. 3. zév] 1:o Fm 1, corr. m. 2; To @.
fjuov F. 4. dorv P, 6. Juov F. é’zaw V. 7 ore]
m 2 V. <] om. q et Py (u p. 408, 5 adn. crit). &oridg
fm V. 9. deuids ‘}dﬂ v! q;owepow] in ras. m. 1 10.
fjmov F, et q, sed corr. m. 1. 11. répwopey BVq. 12, mucw F,
motopey ael F. 183, nomv‘y.sv P, P,. uamwnamysv P, me-
gtooov] om. q. 14, noze 76w V sed wov del. &l yaq o?]
om, P,. Post ot add. Theon: xaravrijcousy &is wve doffudy
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XXXIV.

Si numerus aliquis nec ex iis est, qui a binario sem-
per conduplicando producuntur, nec dimidium imparem
habet, et pariter par est et pariter impar.!)

Nam numerus 4 ne sit ex iis, qui a binario
w—______, semper conduplicando producuntur, neue
4 dimidium imparem habeat. dico, nume-
rum A4 et pariter parem et pariter imparem esse.

iam numerum A pariter parem esse, manifestum
est [VII def. 8]; nam dimidium imparem non habet.
dico, eundem pariter imparem esse. nam si 4 in duas
partes aequales diuiserimus et rursus dimidinm et
idem semper deinceps fecerimus, aliquando ad nume-
rum perueniemus, qui numerum 4 secundum numerum
parem metitur. nam si minus, ad binarium peruenie-
mus, et A4 ex iis erit, qui a binario semper condupli-
cando producuntur; quod est contra hypothesim. quare
A pariter impar erit [VII def. 9]. sed demonstratum
est, eundem pariter parem esse. ergo 4 et pariter
par et pariter impar est; quod erat demonstrandum.

XXXV.

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et a secundo et ultimo numeri primo aequales sub-
1) Propp. 88—34 aliter citat Tamblichus in Nicom. p. 82.

de hoc loco et de Euclidis dinisione numerorum u. Studien
p. 197 8q.

‘meguooow, og petgroet tov A ua-m &oteov aot#pov (BFVq)
15. RUTAVTICOPEY P,, xotay- in ras. m. 2 16. doze)
domep P,.  17. 4 el BVq. mequocds — uonauzg m. rec. B.
18. 4] 4 ¢. te]om VP, 22 z¢] 100 @ (non F), om. BVq.
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€

xal tov f6ydtov [6ot TP medrte, {6TaL @g 7
10V decvrégov Umepoyn mPOS TOV TWPWTOV, OU-
Twg 17 tov éoydrov UVmegoyn mWEds TOVS mEO
éxvroD mMAVTRG.

"E6tweav Omosoldnmoroty aguduol EEijs dvddoyov
of A, BI'y 4, EZ agyduevor and éiayierov rov A,
xal appnonede axd tov BI' xal tot EZ td A loog
éndregog tov BH, Z®* Adyw, 8re dovlv wg 6 HI
mgog Tov A, ovrws 6 EO molg tovs A4, BI', 4.

KeloBw pag 1o piv BI' isog 6 ZK, tg 0t 4
d60og 0 ZA. xal émel 6 ZK 16 BI' isog éotiv, ov
6 20 ©d BH loog éotiv, Aowwog &ox 0 OK Aoing
¢ HI dotwv l6og. xel émel éorwv og 0 EZ molg
0v 4, obtwg 0 4 mgd3 tov BI xel 6 BI' moog
tov A4, ioog 0t 0 utv 4 v ZA4, 6 0t BI' 16 ZK,
0 0t 4 19 ZO, ot don g 0 EZ mpog wov Z A,
ovtwg 6 AZ meds tov ZK xal 6 ZK meog 1ov Z 0.
dueddvei, @g 6 EA mgdg tov AZ, ovtwg 6 AK moog
tov ZK xal 0 K@ mgog tov ZO. Eevw dga xal dg
slg TV Nyovpévay medg Eva tav Emopdvav, ottwg
anavres of fyovuevor medg amavrag Tovg Emopfvoug
oty Goa g 0 KO moog tov ZO, ofrewg of E A,
AK, K® mpds tovg AZ, ZK, OZ. igog 6% 6 plv
K® =g I'H, 0 0t ZO® tp A4, ol 0t AZ, ZK, OZ

1. vo9] om. V. 2. Tov] 6 @ (non F). 4. anavmc F,
dmavtag . 5. oootd‘nnotovv V in F -87- a ¢ in -8s- mu-
tat. 6. dmwo ot @, post amé ras. 3 litt. B. Al 4 ¢

(non F). 7. tov] (alt.) postea insert F. 8. BH] P; 'H
F, HI BVq. {fox&v] om. F. HI') P, BH BFVq. 10.
©®] tév Bq. pév] om. BV; in B m. 2 ex zd» fecit 14 pés.
ZK]ZH @ (mon F). 12. BH] P, THF, HI' BVq. foti q.
13. Hr') P, HB BFVq. ém[] om. F. 14. zév] (alt.)
76 ¢ (non F) 16. EZ] ©Z ¢ (non F). Z4)] 4AZ Bq.
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trahuntur, erit ut excessus secundi ad primum, ita
excessus ultimi ad omnes praecedentes.

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,
BT, 4, EZ ab A minimo incipientes, et ab BI, EZ

E 4 K e z
numero A aequales subtrabantur BH, Z®. dico, esse
HI: 4=E®: 4+ BT+ 4.
ponatur enim ZK = BI' et ZA4 = 4. et quoniam
est ZK = BI et ZO = BH, erit ®K = HI. et
quoniam est EZ: 4= 4:BI'=BI': 4 [VII, 13],
et =24, B =ZK, A= 20, erit
EZ:24=AZ:ZK =72K:Z7Z06.
subtrahendo [VII, 11. 13] erit
EA:AZ = AK:ZK=K®:Z06.
itaque etiam ut unus praecedentium ad unum sequen-
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [VII,
12]. itaque erit
KO:Z0 =EA+ AK+ KO®: AZ + ZK 4 OZ,
uverum est KO® =TIH, ZO = 4,
AZ + ZK+O®Z =4+ BI'+ 4.

17. AZ] ZA FV. ZK] (alt) KZ P. 18 &px ag V. 6v]
om. q. 19. ZK] KZ F. K@) ® e corr. m. 1 q. %ol
om. V. - 22. zdv] om. F. of] 6 F. 28. AZ] corr. ex
AZm 1q.  2K) KZBVq. =~ ©2]260P. 24 I'H]
P,@BPH BFVq. &¢] (prins) m. 2 V. ZK] KZBVq ©OZ]
V/ .
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tolg 4, BI', A &6vwv dga wg 6 I'H mgog wov A,
ovtwg 0 EO mgdg tovg A, BI', A. &6t dga wg 3
tov Osutégov Umegoyy mEOS TOV WPBTOV, oUT@S 1N
rob doydrov vmEgoyy Weos TOvg WP Eqvrov mdvras
b Omep e deikan.
is”. )

’Ea¢v amé povddog 6modotovy aguBuol éEdjs
xteddowy v T Oimiaciove avelopie, fwg
0V 6 evumag cvvredels mpdrog pivyrar, xal

10 6 evuzmag éxl tov Eoyarov moiiamiadiacdels
moLy Tiva, 6 pevéusvog téisiog é6Tat.

'Ano yag povddog éaxeloBweay 660LdnmoTOVY AELd-
pol &v 5 dumdaclove dvaioyie, Emg od O ocvumas
ovvredels mpdvog yévnrar, of A4, B, I, 4, xal @

15 o'égmavq loog fotw 0 E, xal o E tov 4 modde-
niaoteoag tov ZH moeitw. Adyw, 6re 6 ZH téleds
éoTuv.

Oco pdg elow of 4, B, I, 4 16 miij®st, t060D-
tor and tod E eldfjpdwoav év tfj dimlaeiove dvaio-

20 yle of E, OK, A, M' 0. i6ov &ga fotiv dg 6 A
npdg Tov 4, ottws 0 E medg tov M. o doa éx tHwv
E, 4 loog éoti vd éx tdv 4, M. xal oty 6 éx
v E, 4 6 ZH' xal 6 & tov A, M doa otly 6
ZH. 6 A é&ga tov M moilamhaeideag tov ZH me-

25 mwolnyxev: 6 M &ga tov ZH pergel xara tas &v o

1. forww doo — 2: 4, BI', 4] om. q. 1. "H] P; HBF;
BH BV. 2. E®] E postea insert. F. zovg] om. F. 4.
ancvrog F. 5. omeg £der deifer] om. Bq. Post deitar
in P add. lin. 7—21: zo» M cum quibusdam discrepantiis
(P,), dein meprrrov #yérm, et deinde p. 404, 7 — 19 (P,), in
mg. meguzroy et in fine 70 mepirrov tovro cpdipe fovly. 9.

___ otumag odv i povedt F. 11, Zorow téletog q. 12, boordy-

_*\(?. 1.7‘«’_:.~Q‘41zx’," Noleom o prenesss abhbin 1 e wrreaisilong .7’ ¥ Fnatsy

Vit o

Y Madoe vp(. 377;. 1$2-3 (nc- ’J‘f‘,gu.lf"‘]) . i
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itaque 'H: 4 = E®: 4 4+ BI'-} 4. ergo est ut ex-
cessus secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes
praecedentes; quod erat demonstrandum.

XXXVIL

Si ab unitate quotlibet numeri deinceps in propor-
tione duplicata proponuntur, domec«.s.2’s"%)
totus ex omnibus compositus primus .yt
fiat, et totus ultimum multiplicans 2% k.
numerum aliquem effecerit, numerus: ~™
inde productus perfectus erit.

Nam ab unitate proponantur quotlibet numeri in
proportione duplicata, donec totus ex omnibus com-

—td B

[ W

: 4

il E
\ SN ! "
& H e~ =«
——0 j——— 1T

positus primus fiat, 4, B, I, 4, et toti aequalis sit
E, et sit EXX d=ZH. dico, ZH perfectum esse.

nam quot sunt 4, B, I, 4 multitudine, totidem
ab E sumantur in proportione duplicata E, OK, A,
M. itaque ex aequo erit [VII, 14] 4: 4 =E: M.
itaque EXX 4= A>X M[VIL,19]. et ExX<x 4 = ZH.
quare 4 >X M= ZH. A igitur numerum M multi-
plicans numerum ZH effecit. quare M numerum ZH

moroiv] Py BFVq, omogotovy P. 13 od] om. P,. odumag
ovy 117 uomxd‘t . 14. T, 4] om. 16. cdpmavte 6v¥ T
yova% F. 19. awulo'ylnw ¢ (non F?) 20. ®X] K in ras.
m. 2
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A povidag. xal dévt dvag 6 A° dumideiog Goa éoTiv '
6 ZH vov M. &lel 0t xal of M, 4, ®K, E ékijs
dimAdeior aAljlov: of E, ®K, 4, M, ZH &g Ekng
dvdioyby slew év 1} dimdaciove avaloyly. donerede
07 amd vov devrégov Tot @K xal vov oydrov Tov
ZH t¢ mpdre t¢ E leog éxdregog taov ON, ZE
éorwv Goa @g 1) ToU dsurégov agLiuod vmEQoyy mEog
7OV mQ@MTOY, OUT™S 1) TOD éGyaTov UmEQOYy TQEOS TOVS
700 éavrov mdvrag. E6Tw doa g 6 NK medg vov E,
otrwg 6 EH meds vovg M, A, KO, E. xai é6tiv 6
NK l6os 1 E* xal 6 SH &ga l6og éovl voig M, A,
@K, E. {ove 0t xal 60 Z5 v E loog, 6 0t E voig
A, B, I, 4 xal tjj yovddi. SAog dga 6 ZH ieog éotl
vois t¢ E, OK, 4, M xal vois 4, B, I', 4 xel zj
povide: xal perositar v’ avtedv. Adye, O6TL xal O
ZH o1’ 00dsvds &Adov pergydjoetar magif rov A,
B, T, 4, E, 6K, A, M xal ©ijg povddog. & yag Ov-
vardv, pergeita tig tov ZH 6 O, nal 6 O pndevi
tov 4, B, I, 4, E, ®K, A, M &r0 6 avrdg. xal
o6dxntg 6 O tov ZH pevgel, todatrar povades E6to-
oav v e II' 6 IT &pe vov O mollemlaciddag TOV
ZH memoinnev. alda uny xal 0 E tov 4 moddamda-
cudeas tov ZH memolnxev: éotiv dga og 6 E mpdg
vov IT, o O mds ©ov A. nal énel amd povddog EEfg
avdloyév slew of A, B, Iy 4, 6 4 dga O’ 00devog

2. E]om. F. 3 Post E in F insert. ® m. 2.  #E7j¢]
om. F. 5. 077) corr. ex 84 m. 1 F. 6. zév] o in ras. P,
10. 6] (alt.)y dg 0 F. 11, t¢ E loog F. Zoctv P. 12. foruv P.

H)EZ P. 13. ioog d6c(] supram. 1 F.  18. 6 O] (alt.)
supram. 1 F. 19, 6] om. B.  21. IT] (alt.) OP. O] IIP.
22. ZH] H supra m. 1 F, 23. ZH] Z eras. V. Post
nmemolnuey add. F: 6 doa éx tav E, 4 ioog foti 16 éx tow
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secundum unitates numeri 4 metitur. et 4 binarius
est. ergo ZH=2M. uerum etiam M, 4, 6K, E
deinceps inter se duplices sunt. quare E, @K, 4, M,
Z H deinceps proportionales sunt in proportione dupli-
cata. lam a secundo ®K et ultimo ZH primo E ae-
quales subtrahantur @ N, Z}5. itaque erit ut excessus
secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes prae-
cedentes {prop. XXXV]. erit igitur
NK:E=5H: M+ 4+ K6 + E.
est autem NK == E!) quare etiam
EH=M-+4+ 4+ 6K + E.
uerum etiam
ZE—=Eet E=Ad+B4T4+ 4+ 1.
quare erit totus
ZH=E+4+ @K+ A+ M+ 4+ B4+T+ 441
et hi eum metiuntur. dico, etiam nullum alium Z H nu-
merum metiri praeter 4, B, I, 4, E, @K, 4, M et
unitatem. nam si fieri potest, metiatur O numerum
Z H, neu O ulli numerorum 4, B, I, 4, E, @K, 4, M
aequalis sit. et quoties O numerum ZH metitur, tot
unitates sint in IT. ergo 11 >< O = ZH. uerum etiam
E> 4=2ZH. quare est [VII, 19] E:II=0: 4.
et quoniam ab unitate deinceps proportionales sunt
4, B, I, 4, numerum 4 nullus alius metietur nume-

1) Nam @K = 2E et O©N = E.

I, o doa] om. F. 25. glowv avcloyov BV. o’tgu?e'ol
of Theon (BFVq). Post I', 4 add. BV: 6 8} pera ooy povada
0 4 moatds bom’ dvag yde.
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GAdov aguduol petpndijcerar magif vév A, B, I xal
Vnbxusirar 6 O ovdevi vév A, B, I' 6 avrdg ovx doe
uerprjger 6 O wov 4. aAd’ dg 6 O mpog tov 4, &
E mgog vov II' ovdt 6 E dpa tov II pevgel. xal
dorwv 6 E mparog' mag 0F modrog deuduog meog
anevre, Ov w1y weresl, mpards [éorwv]. of E, IT dge
modvor medg aAdflovg elolv. of OF mporor xel fdd-
qLoToL, of 0% éAdyiaTor ueTovaL Tovg TOV avTov Adyov
&ovrag lodxic O vs nyovusvog TOV nyoluevov xol
0 Emopevog Tov émduevov' xal- demiv dg 6 E medg tov
I, 6 O mpog tov A ledmg dea 6 E tov O perpst
ael 6 I1vov 4. 6 02 4 v’ 000svog &Ahov petpelro
nogdt trov A, B, I'" 6 II dga évl tov A, B, I éotv
0 alrdg. fotw 1o B 6 adrds. xal Geor &lelv of
B, I', 4 vg nmiijde zosovror slifjpdwcar damd wov
E of E, K, 4. =xal eloww of E, ®K, A zoig B,
Iy 4 & té advg Adypw* 80 leov &oa éotiv s 6 B
npdg tov A, 6 E mpos tov A. 6 doa éx thv B, 4
loog éotl T éx tdv A, E* @Ak 6 éx tov 4, E loog

90 é0tl 6 éx vév II, O xal 6 é rov II, O dga loog

25

éotl ©6 éx tdv B, A. Eouwv dpa og 6 IT mpds.tov
B, 6 4 meog tov O. xal dovw 6 IT v¢p B 6 adrdg
xel 6 A doa t O dorw 6 avvds” Smee advvarov:
6 yag O Vméxstar undevl oY éuxspfvov 6 avrdg.

3 » \ ’ b 1 -~
ovx cga tov ZH peronos tig aoududs magifl vdv

1. nol dmoxsirar 6] 6 84 BFVq. 2. I'} I doriv FVq. .
3. O] (prius) I B. 4, 7ov] (prius) om. F.  pererjese V. 5.
nig) dmag BVq. mdg 8% medwzog] om. F. 6. perejy F.  éomw
om. P, 9. #yovrag edrois V. 11, O] H 9 (mon F). E
corr. ex O m. 1 F. O] e corr. F. 13. B] (alt.) om. q.
16. B] E B. 19. 4, E] E, 4 q. alla P. 4, E] E,
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rus praeter 4, B, I" [prop. XIII]. et suppositum est,
O nulli numerorum 4, B, I" aequalem esse. quare O
numerum 4 non metietur. est autem O:d=E:II
itaque ne E quidem numerum I metitur [VII def. 20].
et E primus est. omnis autem primus numerus ad
omnem, quem non metitur, primus est {VII, 29]. ergo
E, IT inter se primi sunt. primi autem etiam minimi
sunt [VII, 21], minimi autem eos, qui eandem ratio-
nem habent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens
praecedentem et sequens sequentem; et est
E:II=0:4d.
itaque E numerum O et IT numerum A aequaliter
metitur. 4 autem numerum nullus alius metitur prae-
ter 4, B, I itaque II alicui numerorum 4, B, I" ae-
qualis est. sit 71 = B. et quot sunt multitudine B,
I, 4, totidem sumantur ab E numeri E, @K, 4. et
E, ®K, 4 in eadem ratione sunt ac B, I, 4. itaque
ex aequo erit [VII, 14] B: 4 =E: 4. quare
B>< 4= 4> E [VII, 19].
sed 4> E=1JI> 0. quare etiam
I1>< 0= B> 4.
itaque IT: B = A4 : 0 [VI], 19]. et II = B. itaque
etlam 4 = O; quod fieri non potest. nam suppo-
situm est, O nulli numerorum propositorum aequa-
lem esse. itaque nullus numerus numerum ZH me-

4 q. 22. B] (prius) e corr. . 23. 4] O ¢ (non F). O]
A4 @ (non F.). 24, éyxspévov FV. 25, peresi P.
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A, B, I', 4, E, OK, A, M xal tijg povados. xal
é0elydny 6 ZH voic A, B, I'y 4, E, OK, A, M xal
T uovdde ieog. télsiog 0% apududs derv 6 Tolg éev-
toU uégsav ldog v tédeiog apa éotiv 0 ZH- Jmep
e Oeitar,

1. 4, M] insert. m. 2 in fine lin. F; leg. m. 1 in init. seq.,
del. m. 2. Post yovad‘og add. Theon: of 4, B, T, 4, E,
OK, A, M &oo povor nal 71 y.omxg p.srpo'uo'l. oy ZH (BFVq)
In fine: Evnlsldov erogeiwy &' P, Edxleldov eroysimy 1.
Oéwvog &xdo. & F.



ELEMENTORUM LIBER IX. 415

titur praeter 4, B, I', 4, E, ®K, 4, M et unitatem.?)
et demonstratum est, esse

ZH=A44 B+ TI'+ 44+ E4+OK++ 44 M- 1.
perfectus autem numerus is est, qui partibus suis ae-
qualis est [VII def. 22]. ergo Z H perfectus est; quod
erat demonstrandum.

1) Ii autem metiuntur numerum ZH; p. 410, 15.

9 73
25 L 17
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V, 19 =de.

Isydveee 0% of Adpor xal éml rédv ledxig modia-
niadlov xel énl tav dvaloyidy, émedrnsp éav mod-
Tov devtdpov leduig 77 mollamAdéiov xal tolrov Ts-
rdgrov, f6tar el dg 1O medTOV WMPdg TO Osvrepov,
oltwg ©0 Tolrov mEdg TO Téragrov. ovxére 0% xal
dvrieroéps v 1 dg meaTov MPdg dsvrsgov, oTwg
Tolvov mpog réragrov, ov mavimg éovar xal 1O piv
medTov Tov dsvrépov (Bdxig modlamAdaiov 16 0% Tol-
Tov vob revdgrov, xeddmeo nl vdv NuoAlwv 7 éme-
tolrav Adyov 1] Tév Torovtov Swesp E0s dsior.

VI, 20.
"Adidwg.

deltousy 0 xnal répwg mooysLpdregov dudioye
Ta rolyava,

"Exxclodwoav pag mdiv 1@ ABTAE, ZHOKA
nodvyove, xal énslevydwocuv o«f BE, EI'y HA, A6.
Myw, 8v. og ©0 ABE volyovov meog v0 ZHA, ov-
tog 10 EBI mpds v0- AH® xal v60 I'dE mpdg td

1. In textu post dsifec p. 56, 8 habent BF Vp, ed. Basil;
mg. m. 1 P, 3. éa/] om. F. medrog P. 4. moldamldciov
7 F. 5. fovar nel] corr. ex xal foree m. 1 V. 7] (alt)
om. F. 7. dvaoroéper P. éav yde ed. Basil. dg zé P, ed.
Basil. meog 76 P. 8. 70 Tolrov meds 16 P, 10. prolioy
ibyov p. 11, leyov] @, om. 3} Tdv torodTwy, sed in lin,
seq. leg. a m. 1: loyow 7 téy towdroy (euan.); om. P,  8mee
&0er Oeikar] Omeg F; om. P, 12. PBFVp; cfr. Campanus,



V, 19 coroll

Hae rationes autem et de aeque multiplicibus et
de proportionibus ualent, quoniam si primum secundi
aeque multiplex est ac tertium quarti, erit etiam ut
primum ad secundum, ita tertium ad quartum. uerum
conuerti non potest; neque enim si est ut primum ad
secundum, ita tertium ad quartum, ideo semper erit
primum secundi aeque multiplex et tertium quarti,
uelut in rationibus -sesqualteris uel sesquitertiis uel
similibus; quod erat demonstrandum.

VI, 20.

Alitert)

Jam aliter quoque promptius demonstrabimus, tri-
angulos correspondentes esse.

ponantur enim rursus polygona ABI'4E, ZHOK A,
et ducantur BE, EI, HA, A4®. dico, esse

ABE:ZHA=EBI': AHO =T4E: 0K .

1) Campanus VI, 18: ,aliter potest demonstrari secundum.*
deinde eodem modo, quo hic fit, demonstrat, triangulos corre-
spondentes esse, et inde concludit de polygonis totis.

18. ¢llwg] om. B, m. 2 FV; %8’ p, F mg. m. 1. 16. yde]
m. 2 F. "Post @ ras. 11litt. V. 18, Post 6z add. deviv BVp,
Fm. 2 ZAH F, A in ras. m. 2 V.

27*
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OKA énel pap Suoidy Zove vo ABE volyovov o
Z H A rouydive, 16 ABE dpa tolyovov moog 10 ZH A
dumdaclove Adyov &xer 1imee 1 BE meds v HA.
dwx T avre O xal v0 BET rolyovov modg ©0 HA®
tolywvor Oiumdaciova Adyov e imep  BE mplg
v HA. ¥ouw Gpa oog 10 ABE rolyovov meds vod
ZH A volywvov, obrag 10 BEI ngdg 10 HAB. md-
Aw émel Ouowdy [éeri] vo EBI rvolywvov 19 AH®
Touydve, v0 EBI' doa weos 10 AHO Oiumieciove
Abyov Eye dimep ) I'E eddela modg twy @A Si& ta
avte 0y xal ©( EI'd volyovov mgdg 10 AOK ol
yovoy Ouwdeciova Adyov &ev yimee § I'E mpdg tyw
@A, E&tw dga og ¢ BET rolyovov medg 10 AHO,
otrwg 10 'Ed mgog ©d0 AOK. #siydn 0% xal ag
t0 EBI mgés ©6 AH®, ofrwg ©0 ABE mgog 10
ZHA. =xal eg dga 10 ABE mgog vo ZHA, ovreg
7{ BET mgds 16 HA® xal ©0 EI'd mpog 10 AOK:*
Omep &0er dstkou.

V1, 27.

"dilwg.
"Eotw yep mddw 7 AB rundsicn 0lya xare o I'

1. dentl m. 2 F. 2. &o] om. V. - 4, BET'] "E'BI'F.
7. Post BET add. tre/yovoy Bp, m, 2 FV. 8. o1i] om. P.
10. evdeie] m. 2 V. 11. ETd] corr. ex I'E4 m. 1 p.
meds ©0 ABK rolywvor] mg. m. 2 B, om. p; dinlaclove Adyoy
&ye mwods in ras. m. 2 I; seq. 70 4AOK rofyovor m, 1. 12,
dindaclove 1oyov £yet] in ras. m. rec. F. 13. BET'] EBI' P.
14. 'E4] ET4 P. 15. ABE mgdg] in ras, m. 2 V, seq.
medg m. 1, 16. xal og & — 17: BET medg] in ras. F.
17. BEI'] B in ras. m. 2 V. Post A@K add. BVp: xal
og dou v Taw ﬁyov'g.s'vmw woos £y tav Emopévay, oltog drovia
T@ Nyovueve meos dmavra 16 imbpsve wol vo lomd og év T
moorsee delfer; idem F, sed postea insert. in ras. 19. Post
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nam quoniam ABE v ZHA, erit [VI, 19]
ABE:ZHA = BE®: HA®
eadem de causa erit etiam
BEI: HA® = BE?: HA

z

] K

itaque 4BE:ZHA = BEI': HA®. rursus quoniam
EBI'co AHB®, erit EBI': AH® = I'E®:® A°. eadem
de causa etiam erit EI'4: A@K = I'E®: @ £, ita-
que BEI': AHO® =T'EAd: ABGK. sed demonstratum
est etiam EBI': AHO® = ABE:ZHA. ergo etiam

ABE:ZHA= BEI': HA® = EI'4 : AOK;
quod erat demonstrandum.

VI, 21.

Aliter?)
Nam rursus 4B in I' in duas partes aequales di-

1) Est alter casus prop. 27. locum interpolatum esse,
supra demonstraui, cum in P ir mg. m. rec. addatur, ueri
simile est, eum a Theone profectum esse. Campanus VI, 26:
sidem etiam esset, si superficies af (= AE) fieret altior
superficie c¢d (= 44), ut uidere potes in secunda figura“.

deikoe VI, 27 extr. BF Vp; mg. m, rec. P; similia habet Cam-
panus VI, 26. 21. 1a" mg. p.
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xal magaPAndiv 10 AA Asimov &lder v AB, xal
nmagefefirodo mdiw mogx iy AB 10 AE magadin-
Adygappov éAAsimov v EB opolp t& xel opolwg
xelpéve e dnd vig nuosleg v AB. Aéyw, oTu
peltov éoti 10 amd tig nuieslag mapafindiv vo AA
ot AE.

’Emel yap Suowsv éove 0 EB T AB, mepl v
avtijy &lor dudpsrgov. Eoto avtav Oidpsrpog 7 EB
xal xavayeypdedm to oyfua. xel émsl lsov éorl To
AZ 16 A®, énel xal 7 ZH vfj HO, gpeifov &oo 0
AZ vov KE. loov 0% ©l AZ vep dA. peifov doa
xal 160 A4 rov EK. xowdv [mgooxelodo] 10 KA.
Odov &pa ©0 A4 SAov vov AE peitov dovivc Omep
&0e deikou.

VI, 30.

"didwg.

"Eotw 1) dodsica s0dsia vy AB. Ost Oy v AB
dxgov xal péoov Adyov teusiv.

Terprjedo pap 9 AB xara ©o I' dore 70 vmwd
vév AB, BT leov elvew 1 amd vijg I'd zwevpaydve.
émsl ovv to Omd tév AB, B isov detl v amo vijg
I'd, &ty édpa wg 1) BA meds iy AT, otrwg 7
AT mgog tyv I'B. 7 AB &ga é&xgov xal uéoov
Abdyov tévunrar nava vd I Omweg £0sL moiijeau.

1. AB] 4B @ (non F). 2. AE] 4@ corr. ex 40 FV,

8. z0] =6 F. 4. to AB] PBp; mutat. in zjjs 4B m. 2 F;
tij¢ BA (supra est ras.) t@ AB V. 10. 4Z] corr. ex 4Z
m. rec. F. 11, KE]in ras. m. 2 V. icov 8¢ — 12: zov

EK] bis Bp et V mg. m, 2. 12. xe(] supra m. 1 p (priore
loco, in repetitione in textu est). meooxelofw] Pp; om. BF;
Zorm V., 15. PBFVp. 16. &ilwg] mg. Fp, iidem add.
ie’ (in F del. m. rec.). 17. iy AB sifeiav FV. 20, I'4]
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uidatur, et adplicetur 4.4 deficiens figura 4 B, et rur-

sus rectae 4B adplicetur parallelogrammum AE de-

ficiens figura EB simili et similiter posita quadrato
dimidiae 4B. dico, esse 44> AE,

nam quoniam EB 0 4B, circum eandem diame-

0 FH z trum .sunt VI, 26]. eorum diame-

trus sit EB, et describatur figura

M [p.-161 not. 1]. et quoniam est

AZ = A0, quoniam ZH — H6,

L erit 42> KE. uerum AZ—AA

4 41 B [I, 43]. quare etiam 44 > EK.

commune adiiciatur KA. ergo 44> AE; quod erat

demonstrandum.

V1, 30.

Aliter.))

Sit data recta .4 B. oportet igitur rectam 4B se-
cundum rationem extremam et mediam secare.
secetur enim A B in I ita, ut sit

4 r B
——

AB >< BI'=I'4* [1I, 11].
iam quoniam 4B >< BI'= I'4% erit [VI, 17]
BA:AI' = AI': I'B.
itaque 4B in I' secundum extremam et mediam ra-
tionem secta est; quod oportebat fieri.

/

1) Habet Campanus VI, 29: ,idem etiam potest demon-
strari ex 11 secundi.*

4 e corr. F; AT P. 22, BA] 4B P. 23. &ga] om. B
éoax AB V.
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VI, 31.

"4dAAwg.

'Enel to Spowr eypfjuara dv dimdaciove Adyem vl
Tov Opoddywy mlevewv, vo dmd tig BI' dge &ldog
mpog 10 amd tijg BA sldog dumAagiove Adyov Eye
fimeg § I'B moog v BA. ¥e 0% xel 26 amd vijg
BI' tsvpdpovov mpogs t0 amd tijg BA zevodymvov
dumdasiova Adyov timee §| I'B mpog Ty BA. el adg
dga 10 amo tijg I'B &idog modg 70 amd vijg BA
sidog, ovtwg 70 amd tijs I'B revpaymvov mpdg 7o
oo tijg BA verpdyovov. Oix ta adre O xal og
6 amd wfig BI &idog medg 16 amd vijg I'd &ldog,
ottwg 10 and vijg BI' rerpdymvov meds ©o dmd vig
I'4 vergpdyovov. @6rve xel og 0 ano vijg B sidog
weog To amd tov BA, AT &0y, olrwg 1o dmd Tijg
BI" zevpdymvov meos 1¢ and tév BA, A verpdyn-
va. Igov 0% 10 dmd g BI' tevpdywvov volg dmd
v BA, AT tergpaydvows. iGov dpe xal t0 dmd Tijg
BT &ldog vols and tov BA, AL &ldeor volg Opoloig
[ve] xal opolwg dveyoegouévows [Omsp Ede deibeu).

VI, 33.
Aéywm, 8vt xal dg 7 BI' megupépsia mpdg iy EZ
neoupépetay, ovrwg 0 HBI' zopsvg medg tov OEZ
Topde.

1. PBFVp. 8. 1¢" Fyp. da1(] elot V. b. & o.
6. I'B] in ras. V m. 2. 7. 18] v . 8. I'B] mut. in
BI'm. 2 V. BA. #al] BT @ (non F), 9. 'B] in ras.
m. 2V, I'd ¢ (non F). " &ldos — 10: 'B] mg. m. 1 F. 10.
sl'&oc]J om, V. TIBlinras, m.2V. 11 &]Jom P. 12
gldog] (alt.) om. V. "13. BI'le corr. m. 1 p. 14. I'4] e corr.
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VI, 31.
~ Aliter.)

Quoniam similes figurae in duplicata ratione sunt
laterum correspondentium [VI, 20] figura in BI" de-
scripta ad figuram in B4 descriptam duplicatam ra-
tionem habebit quam I'B: B4. uerum etiam quadra-
tum in BI" descriptum ad quadratum in B 4 descriptum
duplicatam rationem habebit quam I'B ad BA. quare
etiam figura in I'B descripta ad figuram in BA de-
scriptam eandem rationem habebit quam I'B%: B.4%
eadem de causa etiam figura in BI" descripta ad figu-
ram in I'4 descriptam eandem rationem habebit quam
BI?:I'4%. quare etiam ut figura in BI' descripta
ad figuras in B4, AT descriptas, ita erit

BI'*:BA*+ AT
uerum BI'® = BA® 4 AT I, 47]. ergo etiam figura
in BI" descripta aequalis est figuris in B4, 4I" simi-
libus et similiter descriptis; quod erat demonstrandum.

' VI, 33.2)
Dico, esse etiam
arc. BI' : arc. EZ = sect. HBI : sect. ®EZ.

1) U. fig. VI, 81,
2) Additamentum est Theonis post finem VI, 383; u. pS
ibid. not. :

m. 1p.  ag] insert. m. 1 p. 16. &idn] &ldog ¢ (non F).
16. zstecyove | tergdyoy F, terpdyovoy @. 19. sldsoy BFp.
tois] om. Bp. 20. 7¢] om. BFVp. omsp £z deibon]
om. BFVp. 21. BFVp, P mg. m. rec. 22. u’ mg. p.
#xed] om. p. 28. ®EZ] litt. EZ in ras. m. 1 V.
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‘Enstevy®aoar yog of By, I'K. xal Anpdévrav
énl v BI, 'K meoipeoeidv todv 5, O onuelov
énelevydmoay xal of BE, ET', 'O, OK.

Kol énei 8vo of BH, HI' dvel ralg I'H, HK
loas &lol xal yoviag loag megiéyovewy, xal fdewg y BI'
tfj IK éevw lon, leov Goo [é6vl] xel vo HBI zol-
yovov 13 HI'K toipeve. xal énsl loy éoviv % BIC
negupépaie vij I'K megupsgeler, xal 5 Aowmy &lg wov
8lov xvxdov msouplosia lon dotl T Aouwf] elg Tov
Odov xxdov megupepela @ore xal yovie 5 vwo BET
i vnd I'OK éovww lon* Guowov &oo éovi ©6 BET
rujpe v NOK wpfuare. xal &low énl lewv svdady
tév BI'y, T'K. ©& 0% énl idov eb9adv Juoia Tuij-
pore xvxdov loa didfjlowg ety loov Goe éotl To
BET ryijue vé9 F'OK twijuare. Eovi 0t xel vo HBT
rolyovor v¢ HI'K touydve idov' xal Slog dea 6
BHT ropsvg 6Ap v HI'K topel loog' doviv. Oue e
avre Oy xel 6 HKA vopevs éxaréop tév HBT,
HI'K leog éoviv. of toeis dge tousic of HBI, HT'K,
HAK 6ot dddqlowg elolv. Owx ta avra Oy xel of
@EZ, ®ZM, @ MN vousls lgot aidjiowg &lely. Ooa-
mlaoiov doa fotiv 9 AB meoiplpeia tig BIT me-
oLpepelag, Todavraniediov fovl xel 6 HB.A vousvg
o0 HBT topéws. O 7 avre 0y xel O6amieciov

2. Ante ém( del. v p. TK] I' corr. ex K m. 1 p.
4. HK] K e corr. m. 2 V. 5. elotv BF. meoiégover PFp;
meguéyovoae V, corr. m. 2. 6. éov/] om. BVp, insert. m. 1 F,
BHTI' P. 7. Post tpuymwo add. Bp: xel 7 BI nsoupégsm
tj 'K mequpeoelee. 8. 73 lomn] F; lotwy Bp; 9 oy 7y PV.
9. 8lov] 4B PV. ton] 4 KAT foy F. éoc(] om. P,
dotlv B. 7] om. V. lomnl‘ om. P; dowmy =i V. 10
olov] Bp, avioyr ABT PV, om man] post ras. 1 litt. V,
©5j [AB* dore F. 11, yovig zj V. 18, 'K] KI''m. 2 V.
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Ducantur enim BI, I'K?), et in arcubus BI, 'K
sumptis punctis 5, O ducantur etiam BSE, 5I, I'O,
OK. et quoniam BH = HK et HI'= HI, et aequa-
les angulos comprehendunt, et BI'= I'K [III, 29],
erit etiam A HBI'= HI'K [I, 4]. et quoniam

arc. BI' = arc. I'K,

erit etiam arc. BAI' = arc. '4K. quare etiam

LBEI=[ I'OK [III, 27].
ergo segmentum B ST simile est segmento I'OK [II1
def. 11]. et in aequalibus sunt rectis BI, I'K. quae
autem in aequalibus rectis sunt segmenta circulorum
similia, inter se aequalia sunt [III, 24]. ergo

segm. BEI" = segm. 'OK.
uerum etiam A HBI'= A HI'K. itaque

sect. BHI = sect. H'K.

eadem de causa etiam sect. HK 4 = sect. HBI" = sect.
HT K. itaque tres sectores HBI, HI'K, HAK inter
se aequales sunt. eadem de causa etiam sectores
OEZ, ®ZM, @ MN inter se aequales sunt. itaque
quoties arcus 4B multiplex est arcus BI, toties etiam
sector HB A sectoris HBI" multiplex est. eadem de

1) U. fig. VI, 33.

0é] &’ F. 14, alljlog] -loig in ras, F. dativ F. 15.
HBT']HBinras.m. 2 V. 16. -yovoy v HI'K teiydve icoy
in ras. m. 2 F, 17. BHI'] HBI'P, Vm. 2. HKTI P,
Vm 2. &6/ BY, comp. Pp. 18. HBT, HI'K) prius I'
et Kecorrrm.2V,BI', HK Bp. 19. 4o V. of] (alt.) o P.
HBI'} HB corr. ex BH Vm. 2, in ras. F. HI‘K% HT
corr. ex 'Hm. 2 V. 20. HAK] KHKA P, HK A corr. ex
KHAm 2 V. elel Vp. dix — 21: eloty] om. P. 20, of]
corr. ex 6 m. 1 P, 21. ®ZM] M insert. m. 1 F, 22.
A4B] 4 in ras. V. BI'] in ras. m. 2 V. 23. HBA] B
add. m. recentiss. P; H4B Bp, V in ras. m. 2.
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dotiv 4 NE mepupépeie tijs EZ megupegeiag, Tooav-
tandacioy éotl xal ( @ EN touevs o @EZ ropéng.
& doa lon éotly ) BA nepupéoaia tf) EN mepupepele,
loog éorl xal 6 BHA toueds vp EON vopsi, xal
& Umegéye 7 BA megupépsia tijy EN megupepelag,
vmepéyer xal 6 BH A topsts 100 @EN vopéwg, xel
e éAdelmer, €Adelmer. tedodpoy Oy Svrav usysdav
0vo ulv tév BI', EZ megupegeidy, dvo 0t vév HBT,
EBGZ routov clinmrar (odxig moAdamddacia tiig uiv
BI" megupepelng xal tov HBI vopéwg 1 ve B.A me-
oipéocta xal 0 HB A tousvg, tijg 08 EZ megupegeiog
xel vov OEZ vouéwg (adwuig moddemdecie ¥ ve EN
neouplosia xal 0 @ EN tousvg' xal 0édextar, Ovr &
vmegéyer ) BA megupéoee tijg EN megupepsiag, vmeg-
éxer mal 0 BHA toustg 1ot EON vopéwg, xol &
lon, loog, nal & éAdeimsr, éAAsimer. Eotwv doo wg 7
BI' megupépera moog vy EZ, otrwg 6 HBI voueds
meos 1ov OEZ rouée.

[[Togiopal
Kal d7jdov, 8t xal dg 6 tousts modg Tov Toufe,
ovtwg xel 1 pevie mEog TRV poviay,

Uulgo VII, 20.
‘Eoav toelg doudpol dvdloyov aew, & vmd TGV
» ~ ) A} -~ ! \ ¢ LA A}
dxpaov loog éotl T@ dmo vol pfoov. xal dav 0 Vo

1. rocaviamiasios PBp. 3. nsgtqzepe:.’a] om, V. 4.
E®N)] BFp, EOH ¢ et ¢ corr. PV, 6. BA] B eras. B.
6. BHA] BH in ras. m. 2 V, HBA P. @EN] EON Fp.
7. 8] 8¢ p. 8ysv]m2F 10. BI‘]Becorrmlp
12. mwollaniaciov V., 13. ef] corr. ex 7 V m. 2. 14, BA]
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causa etiam quoties arcus VE multiplex est arcus EZ,
toties etiam sector @ EN sectoris ® EZ multiplex est.
ergo si arc. B4 = arc. EN, erit sect. BH A = sect.
E@N, et si arc. BA > arc. EN, erit sect. BH A > sect,
@EN, et si arc. B4 < arc. EN, erit etiam sect.
BH A < sect. EON. datis igitur quattuor magnitudi-
nibus duobus arcubus BI, EZ et duobus sectoribus
HBI, E®Z, arcus BI' et sectoris HBI" sumpti sunt
aeque multiplices arcus B4 et sector HB .4, arcus
autem EZ et sectoris @ EZ aeque multiplices arcus
EN et sector @EN. et demonstratum est, si arc.
BA > arc. EN, esse etiam sect. BHA > sect. E@N,
si aequalis sit, aequalem, si minor, minorem: ergo
arc. BI': are. EZ = sect. HBI': sect. ® EZ [V def. 5].
— Corollarium. — et adparet, esse etiam, ut sector
ad sectorem, ita angulum ad angulum.?)

Uulgo VII, 20.

Si tres numeri proportionales sunt, productum
extremorum aequale est quadrato medii. et si pro-
ductum extremorum aequale est quadrato medii, tres
numeri illi proportionales sunt.

1) Hoc corollarium, quod e genuina propositione Euclidis
facile derivatur, iam a Lenodoxo usurpatur (ap. Theonem m
Ptolem. p. 12 ed. Basil.: ag 8’ 0 vopeds mpog To¥ Topéw, 7
9mé EO@A yovie meos thy vmé MO A), nisi ibi Theon ipse
p- 12, 4 sq. addidit.

A4 in ras. m. 2 V, 16. faog] fon V. 18, @EZ] ©OE P.
19. nogmyu] om. PBFVp. 22. FVp, B mg. m. 1, P mg.
m. rec. »" FVp. 24. 6] supra P.
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tGv &xpmv ldog ) T6 dmd Tob wégov, of Tesls dud-
pol avdloydy slow. Egrmoav vels doudpol avdloyov
of 4, B, ', @g 6 A mpog wov B, ovtwg 6 B mpdg
vov I. Aéyw, Ot 0 éx vdv A4, I' leps éorl ©p amd
t00 B. x&lodo yap v B loog 6 4. Eorw &oe ag
6 A mpdg tov B, ofrwg 6 A medg tovw I. 6 doa éx
rédv 4, I' loog éotl 7 éx tav B, 4. 6 0t éx tov
B, 4 leog éotl t amd tob B ldog yag 6 B v A.
6 dgo éx vav A, I' leog ©¢3 amd zov B.

Aide O & & vov A, I’ loog 6w T amd vod
B. 1éyw, 8t forlv dg 6 A meog Tov B, ovremg 6
B modg tov I'. émel yap 6 éx tav A, I' leog £oxl
TG 4nd Tov B, 6 0% awd Tob B loog ¢ vmd [tav]
B, 4, &ovwv dga dg 6 A mpog Tov B, obramg 6 A
npog wov I. lgog 0t 6 B v 4. Zomw o dg 6
A mgog tov B, otrwg 6 B meog tov I Gmeg &0sc
dstEau.

Uulgo VII, 22.

Eav da toels douduol xel &ddow adroly loot to
xAijifog ovvdvo AeuPaviuevor xal v Té adrg Adyw,
k4 ’ 3~ [ ’, »

7 0% vetapayudvn avrdy 1§ avaloyie, xal 0 leov &v
T% avtg Adyw Foovral.

"Eorwoav toels dguduol of A, B, I' xal &Aloe
avrolg lgor ©0 wAijdog of A, E, Z 6vvdvo Aeufevd-
uevor &v te avrd Adye, forw O} tevagayudvn adrov
7 avadoyle, wg ulv 6 A medg vov B, ottwgs & E
npog Tov Z, og 0% 6 B medg tov I, ovrmg & 4 moog
vov E. Aéyw, Sve xal 80 loov dotiv dg 6 A mgog

\ (4 ¢ 1 b
tov I'y, ovtwg 0 A mpos Tov Z.

2. of teeis FV. dwdloyor p. 3. of] 6 BFV. o B]
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Sint tres numeri proportionales 4, B, I', ita ut
sit 4: B=B:I. dico, esse 4> I'= B% pona-

A B

r pa)
| Lt i

tur enim 4 = B. «est igitur 4: B=4:I. itaque
A>XT'=B>4 [VI], 19]. sed B >< 4 = B%; nam
B=Jd. ergo 4><I= B>
Tam uero sit 4 >< I'== B2, dico,esse 4: B = B:I.
Nam quoniam 4 >< I'= B? et B®* = B X< 4,
erit [VII, 19] 4 : B = 4d:I. sed B= 4. ergo
A:B=B:TI; quod erat demonstrandum.

Uunlgo VII, 22.

Si tres numeri dati sunt et alii iis multitudine
aequales, duo simul coniuncti et in eadem ratione,
et proportio eorum perturbata est, etiam ex aequo
in eadem ratione erunt. .

Dati sint tres numeri 4, B, I' et alii iis multi-
tudine aequales 4, E, Z, duo simul coniuncti in eadem
ratione, et proportio eorum perturbata sit, ita ut sit
A:B=E:Z et B:I'= 4 : E. dico, etiam ex
aequo esse 4: I'=4d:Z.

6 dedregog supra ser. § P. 4. 6] supra P. 7. dotir V,
comp. B. ix 1dv] e¢mo Tob P, 8. éozly V, comp. B.
yog] corr. ex doa V. 9. lvog dotl FV. 10. fotw] dome

comp. p. 12. yo. ¥wé6 Ed mg. F. 18. loog 6t/ FV. omé]
amdé p, om. B. 7wv] zod p, om. BFV. 14, B] (prius) 4F, I'B.
16. omeg #8051 S#ifer) om. Pp. 17. BFVp, P mg. m. rec.,
add. a Theone post VII, 20. xf" PBFVp, 19. dow FV.
25, %ol é» P, 29, 7ow I'] corr. ex 76 I' V.
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’Emel pig éoviv @g o A moog tov B, ottwg 6 E

moog vov Z, § doa éx vov A, Z loog dorl 1o éx
tov B, E. malww énwel dovv wg 6 B mpog tov I,
ovtwg 0 4 meldg tov E, 6 doo éx v 4, I' loog
dotl T éx tdv B, E. #0elydn O xal 6 éx tov A,
Z loog t¢ éx tdv B, E. xal 6 éx tév A, Z &ga
loog dotl e éx tov 4, I Eonw dpe dg 6 A meog
tov I, otvwg 6 A mpdg vov Z° Gmep Ede deiben.

VH, 31.
"dllwg.

"Eorw ovvderog apududg 6 A. Aéym, ove Umo
TPwTOUV TIvOg GQLIUOD perositan., Emel yop GUVHETdg
doty & A, peTondnoeron Umd dgudpos, xal Eorwm
élayiorog TdV pergovvrov avtov & B. Adyw, OnL 6
B modtog dovwv. & yop wi, ovvderdg foviv. pergn-
orjosTar doa Vw0 doduod Twog. weTEElodw VIO TOD
I 6 I' &ga vov B éiacowv fotiv. xal émel 6 I
tov B ugroel, aAl’ &6 B 1ov A pevgel, xal & I' dge
tov A pevgel éidgowv @v tov B* Omep dromov. odx
dgo 0 B ovvderdg dov. modvog dpa Omsg Eder Oetfer.

Scholium ad VII, 39.
Tov A9'. moildv dgududy Sviev xal éydvrov Ta

2. 65 éx] 16 dmo FV. 3. ag] om. p. 4.4, " T,

4 B, 5. 0 ] o p. 6. xef{] om. p. - 6] 6 dga FV.
éoa] om. FV, 9. BVpo. ante prop. 31; add. Theon. 10.
d¢log] om. p, dleg 7o Af o &£ B mg. m. 1. 1.
#6t0 — 13: éorv 60 4] om. p. 18. naf] Twos: peroelcdo,
xel B. fotw 6 p. 15. ov»dsrog forv] oy 6 B mea-
to¢ B, V in ras. 16. dox] om. B, vmd ot I'] in
ras. V, seq. ras. magna, 17. édoziv] éori Vo, comp, p.

18. ¢lid V. 20. omso #0er Seikar] om. Bp. 21, Post
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Nam quoniam est 4:B = E:Z, erit

A— A4 ><Z=B><E [VII, 19]. rur-
Bi — sus quoniam est B : I' = 4 : E,
D———————1 erit 4><I'= B> E [id.]. de-
t——14 monstratum est autem, esse etiam
Ei ! A>Z = B >< E. quare etiam
Z—— AXZ=4d>T. ergo erit

A:I'=4:Z [VII, 19];
quod erat demonstrandum.

VII, 31.

Aliter.

Sit numerus compositus 4. dico, primum nume-
rum eum metiri.

Nam quoniam A4 compositus est, numerus aliquis
eum metietur, et minimus eorum, qui eum metiuntur,
sit B. dico, numerum B primum esse. nam si mi-

1 14 } 1B ! W r
nus, compositus est. itaque numerus aliquis eum
metietur. metiatur numerus I. itaque I' < B. et
quoniam I' numerum B metitur, B autem numerum
A metitur, etiam I' numerum A4 metitur, quamquam
I' < B; quod absurdum est. itaque B ecompositus
non est. ergo primus; quod erat demonstrandum.

Scholium ad VII, 39.
Propositionis XXXIX.') Cum multi numeri sint,

1) Ergo hoc scholium scriptum est ante VII, 20 et 22
1nterpolata.s

titulum libri VII V ®p (Vinr V in spatxo ‘uacuo inter libb. VII et
VIII postea insert.). 22. «’ p (qui numeros propp. libri VIII
uno maiores deinceps habet).

Euclides, edd. Helberg et Menge. II. 28
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avte pfon, olov & viyor didocdar ' y' & &, svostv
Tov élayorov aeuiudy meviev v to avte wpign
éyovtav avroly. aududv srgelv, Og fidyerog v
fee 1o OoBévre pépn w0 § Yy 8 £ s W
e’ of’ nal &lg &meigov. Ost ovw Aefelv rodg Suwvi-
povg avrady &uduovg, Ttovtéome Tov uiv fuev To
@, tov 0% ¥ te ¥, o0 6% O va 0 xal & xal T
%l T 9 T P xal xoddemdacidonr vov & ) ta
7 plvovtar 7° va y éml ta 0 pivovrar if° v if énd
T E° ywowmg to E éml ra §° ylvovras Tk ta Tk
nl ta ¢ pivoviar Pox ovrog Eyer te ¢ uden To
sy 0 & 5 xal ta Aomd. mddw avrov mollamle-
oudoar éml Tov & plvovraw u'f Lyn otrog & doud-
uog éxee v dodévra uépn o s Yy 0 &t 9 B
o’ f. énl maviev vov Odopfvov olrmg del
noddemdaoialey xal ebglonsy Tov aguduov tov id-
qoTov Eyovra ravrte Ta uéen.

IX init.
Etgioxouev tov ovyxelpsvov Adyov éx Adywv ik
& Tob 3’ v 0} dwalpepiv Tob Adyov shgloxopsy
ovrwg' &6tw o A vod B dumdotg, xal dx’ adrod
apelely zoumdovw, &ovw 6 A I' woumdovg. Aoimog
dga 6 I' B. Aéyw, v 6 I' B qudkidg domww. uq

1. wzy p. S’ p- 2 aeu& ov] comp. V; xal .
6] Tov @. 2"‘ ovta @ aqz#y.ov]
comp. V; ual(p 4, roj 7d p. §’] in ras.
m 1p. 6 avtwv] nmeatoy Vpg. xal
S xal] ta § nal Te ‘a' p. 8 ] om. V. mollamlacidoog
Vpo. 'E] nowzoy Vpo. 9. 7] zelx Vpo. 'ylvowm]
semper comp. Ve, ylverar p. ¥ ta] zele' Td P ¥

Tole p. ylvetar p. f] (privs) ¢f @. 10, ydvovrer] (prius)
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qui easdem partes habeant, uelut ¥, Y; Y, Y, inuenire
minimum numerum omnium, qui easdem partes habent.

numerum inuenire minimum, qui datas partes
Yo s a Vs Ve ' Vs Yo "o Yhu Yhs cett. habeat. oportet
igitur numeros iis cognomines sumere, h. e. parti dimi-
diae numerum 1, tertiae 3, quartae 4, quintae 5 et 6,
17, 8,9, 10, 11, 12; et multiplicare 1 >< 3 = 3,3 >< 4
= 12, 12 >< 5 = 60, 60 >< 6 =360, 360 >< T = 2520,
qui habet decem partes Y, Y Y, Y, Y, cett. rursus
2520 >< 11 = 27720, qui habet datas partes Y, Y, Y/,
Ys Yo Y2 Ys Yo Yio Yis Yig- in omnibus datis ita oportet
multiplicare et numerum minimum inuenire, qui has
habeat partes.

Scholium. IX init.?)

Rationem ex rationibus compositam per VIII, 5
. inuenimus, rationis autem diuisionem ita inuenimus.

Sit 4: B = 2:1, et ab ea oporteat auferre 3:1.2)
sit A:'=23:1. relinquitur igitur I': B. dieo, esse
I':B=2:3. ne sit enim, sed si fieri potest, sit

1) Uidetur esse scholium ad VIII, 5.
2) H.e. 2:1 per 3 : 1 diuidere.

yivetar p. 11. ,f9%] poq @ ovtog V. 7] déne p.
12. y° & &’ §') yy3 ¢. molanlasidoas Vpo. 18. ‘t(w]
ww p. B Tyx] uyrp, f yiyn p.  oduog] Ov 76 .

7] om. . dedopévay p. 16, agtapovlj comp. V, »al @.
élanova Vpe. 18. Vg post titulum libri IX (in V in spatio
uacuo inter libb. VIII et IX postea insert.).

28°*
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yoo, did’ & dvvardv, éorw diwdovg 6 I' rov B. ¥one
0 xal 0 A vov I' zouwhovg pevicerar aga xel 6 A
tov B éfamlovg. Umonsiten O dimiovg® Omeg &vomov.
ovx dga éotar 6 I' voi B duwdovg. Ouolwg 87 dectousw,
Ote 000° &Adov Adpov &gst 6 B meds wov I' magdf
ToD fuiodiov,

IX, 22.

diiwg.

'H xal otrwmg émel otv & AB megurrdg dotwv,
dpnefedw ax’ avrov wovig 4 ZB* Aoumdg doo 6 AZ
agriog otww. wadw émel 6 BI' meguvtog dovv, xol
dov povag  ZB, dgriog dea 6 ZI. Eote 0% xal 6
AZ é&griog. nal Sdog dee 6 A &uids fotww. die
& avre Oy xal 6 I'E douidg éorw. dove xal Glog
6 AE é&guiog éoruv.

4. Goa] mwr @. dumlovg] toumlovg V. 7. F solus post
douv, ante Gmep p. 392, 13. 8. dllwg] om. F.
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I' = 2B. est autem etiam 4 = 3I. erit igitur
A = 6B. sed supposuimus, esse 4 = 2B; quod
absurdum est. ergo non erit I' = 2B. similiter
demonstrabimus, ne aliam quidem rationem habere
B ad I’ praeter 2:3.

IX, 22.

Uel etiam ita: quoniam 4B impar est, ab eo
auferatur unitas ZB. itaque qui relinquitur, 4Z par
est. rursus quoniam BI' impar est, et unitas est
Z B, par est ZI. uerum etiam 4Z par est. itaque
etiam totus A" par est [IX, 21]. eadem de causa
etiam I'E par est. ergo etiam totus 4E par est
[IX, 21].9)

4 Z B I‘ Vel E

1) De figura cfr. IX, 22.

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. IL 98 #¥



