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PRAEFATIO.

In iis Elementorum libris, qui hoe continentur
uolumine, emendandis pro fundamento habui codices
PBFYV, de quibus uideatur breuis, quam dedi uol. I
p. VIII—IX, notitia; codicem Bodleianum B in libris
VIII—IX"') contulit H. Menge. Parisino 2466 (p)
in solo libro VII uti potui, neque magni est momenti.
sed cum omnium Theoninorum optimus codex Lau-
rentianus F inde a VI, 12 p. 216, 20 ad IX, 15
p. 318, 6 deficeret — nam eam codicis partem, quam
littera ¢ significani, prorsus inutilem esse, adparet,
de qua re in prolegomenis uoluminis IV uberius
agam —, et cum cod. Bononiensis b (u. wol. I p. IX)
a Florentino in hac quidem parte non longe distaret,
eum a VII, 13 ad IX, 15 hoc anno Bononiae contuli
et hoc loco scripturae discrepantiam notabo. ad sup-
plendum adparatum criticum in libris VIII—IX etiam
cod. Parisin. Gr. 2344 (q) membran. saec. XII contuli,
qui ut Hauniam transmitteretur, intercedente prae-
fecto bibliothecae regiae Hauniensis a liberali-
tate bibliothecarii Parisiensis Leopoldi Delisle facile

1) In his duobus libris ab VIII, 17 de » littera, quam
dpednvorindy uocant, uel omissa uel addita in B nihil in
collatione adnotatum erat.



VI

impetraui.

PRAEFATIO.

huius codicis scripturas inde a p. 372, 15

suis locis in adparatum recepi, reliquas ab initio

libri VIII hie dabo.

p- 216, 24:
9: 16 edre] om. b.
18:
27:
p- 220, 1:
11:
26:
p.- 222, 2:
7:
14:
p- 224, 1:
24:
p. 226, 5:
6:
17:
25;
p. 228, 2:
6:
21:

p. 218,

p. 230, 16:

p. 232,

8:

ooc b.

] nal & b,
éotlv] om. b.
wv Z] Z b,
%] uidetur eras. b.
foror] Eonv b.
nyovuevor] yovuevor b.
1] corr. ex 6 m. 1 b,
A] corr. ex 4 m. 1 b,
t@v] wév b.
mollemiacidonc: b,
xal] om. b.
mwemolnxe b.
cpeduol] dgu agiduol b.
ﬂ:mo[nm b.
&AL dg] og ¢ b,
memwolnxe b.
sequitar p. 428, 23—430, 17 b ().
p. 430, 11: f6tlv] om. b.

13: vmo] & b.Y)

16: Omep e deifeu] om. b.
©Z] supra scr. m. 1 b.
foot elofv] punctis del. m. 2 b,
aorduol] Iso: b,
dAdajhoig] dAdojdosg elotv b.

2: éoriv] om. b.
4:
7: sequitur p. 430, 19—432, 8 b. (xf").

EZ] EZ éga b.

p. 432, 7: &o1/] om. b.
b (x" edit. = xa’ cod.).

1) Recipiendum est.



p. 232,

p. 234,

p. 236,

p. 238,

p. 240,

p. 242,

p. 244,

p. 246,
p- 248,

p. 250,

O D =

PRAEFATIO, VIL

: dMjlovg] moddovg b.
: alindovg] moldovg b.
. wi] wi elow of A, B dayctor tiv tov av-

v Aéyov #ydviav atrois b.

: pevgovoe] syll. pe- in ras. m. 1 b.

: tov %-] in ras. m. 1 b

: toig] T b,

: %0 b et sic deinceps.

: &lot] eloww of A, B b,

: alrovg] rovg 4, B b.

: ¥srwoay] litt. or corr. ex y m. 1 b.

: memwolnxue b,

: ow] elow comp. b.

: @o b,

: ante zig est — in b. post 4, E uacat linea in b.
: 0] 8¢ b.

: A, E modro, of 0] om. b, in extrema pag.
: 10v] meog v b.

: 70v] medg Tov b.

: post E est — in b.

B, Tl T, Bh.

: @or bl
: 16v] 76 b.

: 0] 0 b.

E, 4] 4, E b))

: ot b.

: E] in ras. m. 1 b.

: @o b.

. T4] AT b.

: ] supra scr. m. rec. b,

peref)] ueveel b.

:6 Bl o B b.

¢ ’ ¢ /
nyovuevov] corr. ex myovuevog m. 1 b,

: sequitur p. 432, 10—20 b.

p. 432, 10: dldwg to0 AR’ 0 &&Rg b.

1) Hoc ergo ex P recipiendum erat.



VI

PRAEFATIO.

p. 432, 13: ¥otw] forw 6 b.
19: B] corr. ex I'm. 1 b.
20: dore] comp. b.
omeg ¥der deites] comp. b,

p. 250, 10: iy’ b et sic deinceps.

p. 252,

p. 256,

p. 258,

p. 260,

p. 262,

p. 264,

p. 266,
p- 268,

17:

24:
1:
13:

19:
21:
25:

8:

9:
13:

20:
24:
26:

4:
16:
25:
11:
13
14:
16:
23:
24:

3:
13:
10:

9:

yeyovdg v el 10 dmiraydév] dijhov &v ey 70
{mroduevov b; item lin. 21,

&l) Tov med éavrod, Og xal Tov A pevgnoes. & b.

frégov] vot Exégov b.

dmiray®év] fyrovpevor b, mg. m. 1: yo. 70

dmdyyelue.

Tovg alrovg Adyovs b; item lin. 22—23.

uergovor b,

0] ned 6 b.

post émduevog reliqua pars lineae quasi orna-

mentis quibusda,m expleta est in b,

Tovg] tov b.

709 1"] 70D F, Stav of A4, B modtor moog
allnlovg @ow b.

uevgovioe b,

Eorwoav] Esovrar b,

H] e corr. m. 1 b

doa] doa dg b’)

,m:gwmv] pergricwee b.

usTgricove: b,

] 8 b

peroovor b.

usTgiidovst b,

pergodioe b item lin. 17.

petgoviowy] petgricover b.

I'l in ras. m. 1 b.

uergovor b; item lin. 4, 7, 8.

rov Z — 14: pevpovusvog] om. b,

10 av7é — 11: ¢ei®uoi] om. b.

vmo] 6 vmd b.

1) P. 260, 14 errore typographico legitur #me. pro #de:.




p. 268, 11:
14:
17:
19:

p- 270, 13:
18:
p 272, 12:
20:

6:

p. 278, 14:

PRAEFATIO. IX

0 H don) émei 6 H 9mo tév 4, E, Z ue-
tgeitas, 6 H b,

p] wy 6 H Zdyorog ov ¥yew o A, B, I’
wéen b

péoea b,
rov] om. b.

VIIL

v — 14: mlm‘m] om, bg.

petfoy —19: 8 ze] om. bq.

zeo’aageg] 4 b.

forv] aoduds 0 6 A Ovo tove A, B mol-
lamdaoieoag tovg I, 4 memolynsy Foruv bq.

: &oo] om. b,
: wév] om. bq.
D 274, 2:
: 6 4] ovrwmg
: woAdaoiaoag
: 6 Z] 01'51:00;
: o H] ourmg
) A] ovrag
: GA] 0ely®n OF mal Da.
: elol q

6 I'] otrwg

]

bq.
b

2

bq.
bq.
bq.

Qr QA On U‘ -

r
4
Z
H
A4

of A ‘B— 24: &lolv] supra ser. m. 1 q (elof).

: 0k 'mv] 0% tov bq
p. 276, 3:
: téocageg] O q.

: édv] supra ser. m. 1 b.
p. 278, 1:

voig] corr. ex adroiy m. 1 gq.

nol dmsl — 3: anov pév] o[ aga dxgot av-
Ty ol A, B medros uqog aAlajdovg alctv
dmel yog ol E Z modvos, Exdvegog OF av-
TGy Eavroy bq

xaf] om. bq.

xel of — T: slolv] moidvos xed of A, & bq.

slow)] émel ba.

ailjiovg] dAdjdovg eloly, loog 0% & pdv A
¢ A, 6 0t B 1 4 bq.



p- 278,

p. 280,

p. 282,

p. 284,

18:

PRAEFATIO.

avadoyov] om. b.

22: Z] in ras. m. 1 b,

23:
: xe{] om. bq.

: @] e corr. m. 1 b,
10:

11:
13:
14:
15:
16:

17:
20:

DD =t

(=3 - 2

23:
24

avaloyov] om. bg.

6, Hl H, ® b.

avadoyov] om. bq.

xai dv] xal & 1 bq.

®, H] H, @ hq.

avéloyov] om. b.

év 6] ¥u bq.

).oymg] loyocg, Zoovral tveg tév H, 0, K, A
Zlcoooveg agm‘}yo:. ¥ te t0ig T0d A medg
t0v B xed to¥ I' moog tov A nel ¥ 1o
E mgog tov Z Adyorg q.

ovtwg] om. bq.

daooov] ddrroy b,

&docove] Ehdrrove bg.

: 7¢] om. bq.
. B, '} I, B bg.

ysrgoﬁm bq.
raw] v q.

: 0 HJ (pnus) supra scr. m. 1 b.
: @ H] H, 6 bq.

1w Z] Z q.

: 9m6] 6 Ymo bg.

12:
: dmel] wei dmel bq.
20:
22:
"] ¥ o1e b

0, H] H, 0 bg.

loonsg] OGomig q.
k4 I
evaloyov] om. bq.

7¢] om. b.

#n] om. bq

W] e pop py elow of N, 5, M, O £Eng
é).axwroz bg.

: & yog wij] om. bq.
: avdloyov] om. bq.



PRAEFATIO. X1

p- 284, 5: otrwg] bis q.
7: 7¢] om. bq.
10: pergoior bq.; item lin. 15.
20: avdhoyov] om. bq.
21: z6v] om. bq.
22: vov] (bis) om. bg.
28: &pe] om. b,
dvaloyov] om. bq.
p- 286, 10: I, E, 4] in ras. m. 1 b.
15: %el] om. bq.!)
16: memolnxev] (prius) memolyxe q.
17: 4] e corr. m. rec. b
18: A] e corr. m. rec. b.
g 0¢ —zov O] om. b.
p. 288, T: uevof] pevgei q.
. 13: pevgovowv] peroriover bg.
14: & —15: wov I'] Myw pde Ste 0¥ pevgei 0 A
vov I bq.
15: xol Soor] Goor pde bg.
p. 288, 17: roig 4] in ras. m. 1 b,
p. 290, 1: 4] & g
d¢] yao Z q.
: wergnoes] uevoel bq.
1, MeTefi] pevgei q.
14: ov] uy a
0vdé] o0vd’ q.
15: pergrioes] {m:qncu omg dotly &vomov™ vmo-
xevo yep 0 A tov 4 pergeiv q.
16: 6] 6 q.
20: pevekv — qualoyov] om, bq.
p. 292, 8: I, 4, B] B, I, 4 ba.
10: &lol q.
11: &lol q.
14: xal — 15: tov Z] om. q.

W O O

1) Itague quoniam bq p. 286, 13 sq. cum P consentiunt,
nomen Theonis in adnotatione ad locum illum tollendum est.



XI11
p- 292,

p. 294,

p. 296;

p. 296,

p. 298,

p- 300,

PRAEFATIO.

18: &yovrag] &oviag edrois bq.

22: xol] %ol 0 q.

1: &lol q.
%ol of — 2: eloly] om. b,

3: &pa] om. b.

10: oo bq.

14: pevaky) &ijg pevaby bq.

19: perafv] supra ser. m. 1 b.

20: dumemtoxaoy] dumimrovay b.

21: mijg] wjg E bq.

1: memoiyxe bq; item lin. 2, 3, 4.

6: Z, H) H, Z bq; item lin. 7.

10: zdév] om. b.
dotly &) dorl mal 6 Dq.

12: &ga wdv] dge 6 q.
uerger] om. b.

2: foog—38: 4] 6 08 M 13 A douv ioog bq.

6: H] K, ut uidetur, q.

8: zocoitos] ovrwg b.

12: '] om. q.
énavégov] om. bq; yo. Exarégov mg. m. rec. b.

15: uevatv] Ekfjc pevety bq.

21: of ve] corr. ex ore q.!)

8: %] om. b, .

10: memolnne bq.

11: E] e corr. m. rec. b.

13: 4] om. q.

15: E] corr. ex ® m. rec. b.

16: memolyne bq; deinde add. b mg. m. rec.: tov

0t Z molMamdacidcag tov O memolyxe.

pév] om. b,

17: memolyne bq; item lLin. 18, 19,

19: uév] om. bq.

28: xol og— 24: vév H] supra ser. m. 1 q.

25: wdv] v q.

1) P. 298, 21 in adnot. addatur: ze] om. BV,



p- 300, 27:
p. 302, 2:
3

10

PRAEFATIO. XInn

4\’ og 6 E mpog tov] in ras. m. 1 q.
Tov] Tov q.
: K] in ras. q.
A] in ras. q.
: B} e corr. m. 1 b.

12: xai wg — 13: 7ov 4] om. bq.
p- 304, 1: I yde] yae I bq.

4: memolnxe bq.

8: dix te alra O nel] mdhw énel 6 I’ ©ov A
nmollarwladiddeg tov E memolyxev, 6 6% 4
favtov moldawiacidoag tov B memolyxe, dvo
01 dedpol of T, 4 Eva nal tov adrov Tov
(om. b) 4 mollemlaciccavres tovg E, B
mwemounacy’ fomv &eo bq.

9: B] B. 4’ g o I' mgog tov A, oVrwg 6
A mpog wov E bg.

10: &pa] om. q.
11: dedudg] deduog 6 E by.
p. 306, 2: faviov] favrov pév bq.

4: Tév] corr. ex Tov m. 1 q.

6: nel 6 I' fovrdv mollamlacidoag tov E me-
molyxev] om. bq.

7: wév] om. bq.l)

nmenolnxe bq; item lin. 8.
10: memolnxe q; item lim, 11.
27: 4] 4, ovrog v¢ (om. q) 6 K medg vov B*
28elyon Ot xal dg 6 I mog tov 4 bg.
8 7] e 0 bg.
p. 310, 4: rév] om. q.
8: r@] om. gq.
10: piv 6] 6 wév bq.

14: vevoaymvog meog TeTeeywvov] TeTEaymVOg dQLd-
udg meog Tevgdywvov agududv bq.

22: elow] comp. domy corr. ex comp. &ov b,

1) P. 306, 6 in adnot. seribatur: ,,6. xal 6 — memolnusy)
P; om. Theon (BVg). 7. péy] om. BVe.©



XIv

p. 310, 23:
p. 312, 1:
4:

7.
10:
15:
18:
25;

26:
p. 314, 5:
10:
11:
12:
13:
22:
24:
25

26:
p. 316, 3:

5:
21:
p. 318, 1:
13:

14:
17:
22:
28:
p. 320, 4:

PRAEFATIO.

B] e corr. m. 1 b,

slow] elor bq.

mediy — peroelrw] ala Oy perosit 6 I tow
4 bq.

B] in ras. m. 1 b.

A, E] in ras. m. 1 b.

Omsp ¥er deiton] om. bq.

xal dav — 20: uergsjoer] om. b,

6 08 4—26: 1ov 4] nal Fuu 6T vov 4
molermhaciddag tov Z moielrw, & 8% A fav-
ov hq,

Z] H hq.

elor q.

é7] om. bg.

of] xel of bq.

7woog t6v] medg bg.b)

wg] supra ser. m. 1 b,

agrduol] om, bq.

uergei ] pevgrioe b.

& yap pevoei 0 I' tov A, pergricss] mg. m.
rec. b; el yap 6 I' vov A pevgsi, petor der q.

ovdé] ouvd’ bq.

yoo] yep uy b, sed pi eras.

#af] e corr. m. rec. b.

omeg #der deifar] om. bq.

Omeg #der dsiton] om. bg.

Ouotor] om. q.

molvmlaciooeg b, sed syll. Av in ras. m. 1;
item lin. 15, 17, 18.%)

memolnxne bq; item lin. 17, 23.

A} corr. ex H m. rec. q.

mwolvmladikdeg b; item lin. 23.

&lot q.

stiic) % doxfis a-

1) Ergo zév cum P omittendum.
2) Itaque fortasse haec forma uocabuli in hac prop. cum
P seruanda est.



p. 320, 8:
: 7] el b,

: of] apiBpol of bg.

: E] E apifpol q.

: ovsgeol] orepeol ceiBpol b.
: uwdv 6] sic bq.?)

: xel] 7 bq.

: ydg] 4 q.

" p. 322, 1:
: nel] Fouv &pe dg 6 K meog tov M, 6 M

16:
19:
21:
24:

27:
28:

PRAEFATIO. XV

o I'] sic bg.)

tov 4] sic bg.%)
&lol q.

weog tov A, nal q.

: memolywe bq; item lin, 23, 25.
10:
14:

M, 4] 4, M bq.

dia te odra Oy xel] maehw dmel donw dg O
4 mpdg tov E, ottwg 6 H meog tov 6,
dvallak oo fotlv bq.

M, 4] 4, M bq.

glow] om. b,

N} corr. ex H m. rec. b.

I,4,E] 4,E q

A} corr. ex 4 m. rec. b.

w6v] wov éx wév Z, H viv bq.

N] corr. ex H m. rec. b.

év] om. bg.

tov] om. b.

N7] corr. ex H m, rec. b.

: H] e corr. m. rec. b.

xal ag] g ba.

:Z] in ras. m. 1 b.

: N] corr. ex H m. rec. b,

: H] H zet 6 E mpog wov O q.
: N] corr. ex H m. rec. b.

1) In adn. p. 320, 8 delendum ,,corr. ed. Basil.“. .
2) In adn. p. 320, 19 deleatur ,0 pév Vo*; habent uiv o.
3) In adp. p. 320, 26 addatur: ,,25. zov 4] vov utv JBV@."



XVI

p. 324, 11:

PRAEFATIO.
6v] bis b.

12: 1 E q. B] 0 q.

13:
26:
28:
p. 326, 7:
10:
13:

14:
16:

17:
19:
p- 328, 3:

9:
10:
11:

13:
17:

xal] xal g b.

all’ og] g 8¢ b.

%ge] om. bq.

of] om. bq.

dorduog 6 I'} 6 I' agrdudg bq.

A4, I'l 4, B, I' mutat. in 4, I, B m. rec. b;
A, I, Bq. . .

E] seq. fouv doa g 6 4 meds tov E, 6 A
mwoog tov I. Al dg 6 A motg wov T,
otrwg 6 I' (corr. ex A b) meds tov B.
xel og doo 0 A modg wv E, 6 I' medg
10v B q et mg. m. rec. b.

f{odxig] mut. in 6odxg m. rec. b.

&ge:] mutat. in ¢ m. rec. b.

%l 6 E— 15: pevgei’] om. b.

o1 3 o)

memolnre q. Seq. 1ov 6% E mollamlagidoog
wov I’ memolyxev q et mg. m. rec. b.

ot q. of] of q.

I, B] B, I bg.

6 Z—1ov A) éndregog v Z, H v E
nmoldandadidoes Exdregov év I, B bq.

: 4] Z bq. vov E] H bg.
: A— 6] om. bq.

t6v] om. hq.

nwaliy — 9: 7ov B] om. bq.

76v] om. bgq.

76v] (prius) om. bgq.

tov] om. b.

%ol — 12: ov H] om. bg.
douduol slow] sloww aguduol bg.?)
Suococ] om. b.

. 1) In adn. p. 326, 14 addatur: ,14. )] corr. ex 8¢ B,
in adn. ad p. 826, 20 deleatur ,et B (corr. m. 1)“.
2) Ergo hic ordo uerborum cam P praeferendus erat.



PRAEFATIO. Xvla

p- 828, 23: 4] 4, B bq. H] H, & b, sed corr.
5: &lof q.
6: 6 Z — apidpol] om. bq.
2: 109 mpd] om. bg.
4: 76v] om. bq.
5: w6v] om. bq.
%af] supra ser. m. rec. b.
6: roig] roe b.
wal—1: 4, T, 4] om. bg.
12: § 7] 0m 6 q.
17: N] corr. ex H m. rec. b.
18: memolyxe bqg.
20: N] corr. ex H m. rec. bq.
22: 8] 8¢ by
E) H bg.h)
1: I'l B bg?)
5: memolyne q.
6: otly] om. b. elow] om. bq.
7: ela q.
8: 7ov] corr. ex 76 m. rec. b.
12: vov M] M q.
15: E] post ras. 1 litt. b.
16: dporor] of q, om. b.
19: zolvog] ¥ b.
22: Myo] Aéyw &4 b.
24: I'] e corr. m. rec. h.
25: elow q.
26: -tgdpoveg 0t 0 4 1] mg. m. rec. b.
I'] B bq.
p- 334, T: 361[11] Zorae bq.
12: %0’} om. q.
14: 6v] corr. ex 4 . rec. b.
15: revpdpwvog 7] 7 4 vevgayaves bq.
17: post B ins. doyov m. rec. b.
Aoyov] om. bg.
1) In adn, p. 380, 22 addatur: ,,6 E zévy I'] 6 H wov B
Theon (BVg)«.
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. b

p. 330,

p- 332,




XVIil

p.- 334, 19:
22;
23:

10:

11:
12:

p- 338, b:
22:
25:

p. 340, 9:
10:
14:
: m’iv] €OIT. 6X Tov m. rec. b.
19:
p. 342, 4:
: ¥orocay — 6 moweltw] Ovo ypag agu‘mm of

11:
12:
14:
17:

18:

PRAEFATIO.

Zorm] Eovou q.

elor q.

I'] in ras. m. 1 b.
rov] om. bq.

: tov] om. bgq.
p- 336, 8:

4] e corr. m. rec. b.

Jn] d¢ b om. q.h)

yag of] yag o b.

duosos] &oo Guotor bq.

&lor q.

uetaty ] in hoc uocabulo desinit q fol. 165%;
Aelm. pUYAle 7 mg.; rursus incipit p. 372, 15,
u. u. adn. (fvretide Aelmover guAle 7 mg.
fol. 166).

TeTeayovor] Tetegayuévor b.

E] e corr. m. rec. b.

omso ¥0er Jeitor] om. b.

IX.
A] e corr. m. reec. b.
nemolnxe b.
d¢] om. b.

omeo ¥s deikes] om. b,
dgidpol] om. b.

A, B mgdg (mutat. in mollemlacidoavreg
m. rec.) aAdjhovg tevowywvov wov I' mossl-
Tday b.

Eorev &pa] om. b.

rov] bis om. b.

Sumlmver] Eusmimra agvﬂyog b.

dov — 3{411:[7:1;;] om. b; ov 0 debudv &g
uéoog uwx).oyov qmlmu mg. m. rec.

of dga] &ge of b.

1) Itaque 85 cum P delendum, ut suspicatus eram.

—_ -
[



p. 344,

p. 346,

p. 348,

p- 350,

p. 352,

10:
11:
13:
14:

PRAEFATIO.

: memolyne b.

: modg év] meds b.
: 10y 4] 4 b.

: 700 A] om. b; post dgBuod ins. m. rec.
: tov] om, b.

: duminroow] duminrérwcay b.
: detvegog] véragrog b.

: éovlv] om. b.

: 6u] om. h.

: yao A] A ypdg b.

: of A, B] ante ras. 2 litt. b,
: A] corr. ex 4 m. 1 b.

x0Pog &oa 20vl) ¥omuv &oa b.
A) medtog b.

memolnxe b,

fam'o'v] favrov pév b.

wov I' memolynev b,

: el wg] wg b.
: 6 A) oftwg 6 A b, A e corr. m. rec.

: dows x0Pog] dovs 6. xvfog b, sed 6 deletum.
: vmd] corr. ex Umép m. rec. b.
: dmel — 15: povddeg] om. b.

: memolnxe b,

16 ) éx b

: Eorar) 201l D,

0] mdvrsg, 6 b.

: mavrsg] om. b.

post Jiodelmovreg add. mavreg b,

: 6u] om. b,
: mdveeg] om. b,
: &pe) dpa b,

Ante rergdymvog eras. 6 b.

: mavreg) Gmoveg b.
: Post i ras. 1 litt. b.
: povag] 1 povag b.

aorduov] om. b.

b*

XIX

0 A— 22: wov B] tov 8¢ B mollewlacidoag



XX PRAEFATIO.

p- 352, 14: 16 4] avrd b.
15: memolnxe b.
17: xai 0 4 &ga] &oa xal 6 A4 b.
20: mdyreg] om. b.
téragrog] 4 b.
23: A] A agduov b.
oVteeg — 24: dordudv] mg. m. rec. b.
p- 354, 3: memolyxe b; item lin. 4.
7: 6] m. rec. b.
8: wovddog] povddos ¢ Z b.Y)
12: povddog] vijs movddog b.
ke — 13: doduol] doiduol Eijg b.
17:_povddog) vijs wovddog b.
p- 356, 10: téragrog] 4 b.
15: B] B perpsei b.
21: &law b.
p. 3568, 8: povddog) 7ijg movedog b.
ocotdnmorotv] omocoidnmorotv b.
22: opofwg — 23: Zowm) om. b.
25: d4] om. b.
Zorw 6 A] corr. ex forwoav m, rec. b.
0vd’} oddé b.
p- 360, 5: tdv] bis om. b.
16: zeragrov] 4 b.
19: povddog] tijg povddog b.
20: Zdoswv b.
23: povadog] tijg movadog b.
25: éldyiorog] éAdoomv b.
p- 362, 8: migiope — 11: adrov] om. b.
17: émocoidnmorotv] d6oidnmozoiv b.
22: un yog] p yeo pevoeliw 6 E wov A b.
p. 364, 1: E] corr. ex 4 m. 1 b,
3: pevoelra) pevgelva 8¢ b. -
4: memolnxe b.

1) In adnotatione p. 354, 8 addatur: ,pevadog] povddog
6 Z Theon (BVg)“.



' PRAEFATIO. XXI

p. 364, 29: é’xowag] Epovrag amozg b.
p. 366, 2: nyovpsvov] tov nyovyevov b.
. 5: vmo] dorduol vmo b.

7: o0] om. b.
14: £%g] om. b.
p. 368, 5: mig] &mag b.
6: 5 E—1: lm:peiwz] om. b.
2: 6 Z olx wn] ovx Zouv 0 Z b.
3: sl yo). el yap dow modrog b.
p- 370, 2: amxg — 8: ysrgsum] om. b,
3: 6 Z dga vmd modtov] Umd meuwvov Hge b.
21: ava}.oyov] aloyov b.
p. 372, 1: tme] & tdiv b.
6: 4] e corr. m. rec. b,
7: Omep &dev deitor] om, b,
20: memwolnxe b,
22: molumlaciooavreg b.
23: tov] corr. ex atvov b.
25: uergridovar b.
p. 374, 2: pergoiioiw] uergricovey b.
14: omowoiotv] omototv b.)
20: memolyxe b; item lin. 21, 22,
22: glor b. 24: @a b.
: ot b,
: dav 04— 5: Bore] xal b.
: Z4) 4Z b, sed Z e corr. m. 1.
: AE] 4E &ge b.
dore — T: domwv] om. b.
8: yag] 0 b. x| dmd b.
10: éonv) domv. wore 6 & vdv ZA, AE nal
nodg 10V amo vob EZ medrig domv b.
13: Zonwv] dome b,
17: elov b,
19: xal] dove xal b, 2x] w6 b.
21: ] sic b.%)
T 1) In adn. p. 874, 138 scribatur ,,éyovrev 1dyoy V.
2) Ergo in adn. p. 376, 21 nomen Theonis deleatur.

p. 376,

S Ov o



XXII PRAEFATIO.

p. 376, 22: of] mautat. in 6 b,
23: vnd) éx b. vmd 1év] vme b.
mowtol slo.] medrog domv b.
24: of] ¢ eras. b,
p.- 378, 1: mpirol slow] modrdg douv b.
2: #] om. b; xed & supra scr. m. rec.
of] ¢ eras. b,
3: modrol slowv] mpdGrog dotv b.

Praeter errores supra suis loeis in adnotationibus
correctos, qui in collationibus codicum enotandis irrepse-
runt, unum deprehendi; nam p. 392 in adnotatione adden-
dum est: ,,10. dv] doa zév BFVgq.“

Quoniam collatio codicis Bodleiani in libro decimo,
quam alius -conficiendam suscepit, nondum finita est,
quartum Elementorum uolumen libros stereometricos
continens ante tertium prodibit et id ipsum fortasse
paullo tardius, quia hoc quoque anno, Ministerio
cultui scholisque praesidenti rursus liberalissime adiu-
uante, interuenit iter Italicum trium mensium, in quo
codices scholiorum et operum minorum maxime Uati-
canos perscrutatus sum. quem laborem ut tam breui
tempore ad finem perducere possem, effecerunt summi
uiri Mons. Ciccolini et P. Bollig 8. J., bibliothecarii
Uaticani, quorum humanitatem beneuolentiamque grato
ac libenti animo agnosco.

Scr. Hauniae mense Decembri MDCCCLXXXIII.
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Euolides, edd. Heiberg ot Menge. IL



&
Voo
«’. Mégog éotl ucye®og peyédovs ©o6 Edacaov Tov
pelfovog, Grav xavaueroh o peitov.
p’. ModdamAidoiov 0% 70 petlov tov éddrrovos,

5 Otav xatoperoiror VWO TOoU éAdrrovos.

y’. Adyog édotl dvo ueysdav Suoyevev % xard
TRAoTHTE WOLe GYEGLS.

d'. Adoyov Eyewv modg dAdmAa upepédn Aéperat,
d Ovvarar modramAadiafopcve diiflav vmepdysiv.

10 . Ev vé adtg Adye pepédn Aépstar elvar
mowTovy wEog OsvUTsgov xal TEltov mEog TéTagTOV,
Otav t& TOU mWowTov xel TElTOV lednig WoAAwmwAdoin
Ty ToU devtégov xal TeTagrov (Gduig moAdawAaolwv
xed’ OmoLovoty moAdemAaciacudy Exdregov Exavégov

15 9 Gue Omséyy 1 Gue loo 7 1 dua éAdsiny Angpdévre
#evodAnie.

§". Ta 0% ©ov advov &ovia Adyov ueyédn avd-
Aoyov xakelodo.

Def. 1. Hero def. 120, 1. Barlaam logist. I def. 1. 2.
Hero def. 121. Barlaam I def. 2. 3. Hero def. 127, Psellus
p. 8. 4, Hero def. 128, 1. 6. Hero def. 124. 6. Hero
def. 124,

1. 6goc] om. PBFp. numeros om. codd. omnes. 2, flar-
zov Hero. 4. #docovos V, ut lin. b. 7. wowx] P, Hero;
ngos &AAnid mowx Theon (BFV p), Campanus. Post orécis®
add. dvaloyie 0} 7 1év dyev tavrérng Bp, Campanus; mg.
m. 2 P V; mg. bis m. 1 et m. 2 F; om. Hero. 8. &yew]



Liber V.

Déefinitiones.

1. Pars est minor magnitudo maioris, si malorem
metitur.

2. Multiplex autem maior est minoris, si minor
eam metitur.

3. Ratio est duarum eiusdem generis magnitudinum
secundum quantitatem quaelibet habitudo.

4. Rationem inter se habere magnitudines dicun-
tur, quae multiplicatae altera alteram superare possunt.

5, In eadem ratione magnitudines esse -dicuntur
prima ad secundam et tertia ad quartam, si primae
et tertiae aeque multiplices secundae et quartae aeque
multiplices aut simul superant aut simul aequales
sunt aut simul minores sunt suo ordine!) sumptae.

6. Magnitudines autem eandem rationem habentes
proportionales uocentur.

1) Hoc est: ita ut coniungantur prima secundae, tertia quar-
tae et respondeat loco et ordine prima tertiae, secunda quartae.
itaque si Ma sz et simul Mec —2“ Nd, erit a:d=c:d.
cfr. Hankel: Zur Gesch. der Mathemat. p. 390.

veupram, 1 P. 9. vmeoéyeew] -av in ras. V. 14. molla-
nladiesuéy P, corr, m. 1. 15. dmsgéyse B. 7] supra m.
1P, #delmer B.  ingPévie] -n- e corr. m. 2 V. Deff.
6—7 permutauit P; ut nos BF Vp, Campanus; ex Herone nihil
concludi potest, cum etiam def. 8—9 ante def. 7 habeat.
17, fyovra Adoyov peyédn] Adyov fyovia peyédn F; Eyovie
peyély Adyov V. avaldoyos] Adyov evdloyov post ras. 7 litt.
In mg, transit m. 2 F.
. 1*



4 ~ ZTOIXEI®N &".

t'. Ovav 0 1ov l6dng moAlemiaclov To utv Tov
newTov mollamAdeiov Umepéyy Tov TOU OevriQov
noAdandaclov, 10 0% Tov tToirov mollamAdaiov
UmeQéyy tov Tod terdorov moAdemiaslov, TéTE TO
nowTovy mEog TO OsvUtépov pelfove Adyov Exeww
Aéysroun, fimep ©o Tolrov meld3 TO Téragrov.

7. ‘Avaloyla 0t év roioly Ggoig éhayloTn Eouiv.

8. Otav O vola ueyéidy dvdioyov 7, TO meaToY
meog 10 Tplrov dimAaclova Adyov Eaw Adyeta
10 7imep mog ©O OsvTegov. ‘

V. Ovav 0} téocage ueyidn dvdioyov 7, To mow-

Tov mdg 0 véregrov roimAaclove Adyov Exew

Aéperar Ymep meog vO OsvTegov, xal dsl Efjg Opolws,

og &v 3 dvadoyle vmdeyy.

15 1’ Opdloya pspédn Aéyetar ta piv fyovueve
rolg fyovuévorg ta 8% émdueve voig Emoudvoig.
f. 'Evaldat Aépog dorl Afjyrg Tod nyovusvov
7POg TO Nyovpevov xal Tov Emouévov medg TO EXSuEVOY.
oy’ Avdmadiv Adyog el Afjyrs vov Emouévov
20 g Nyovuévov meog TO NyoUusvov @g Emousvov.
10'. ZVvdecig Adyov deTi Ajyig Tov Nyovuévoy
peve Tod émoudvov mg Evog mEOdg avTO TO Emduevov.

b

S

7. Hero def. 125, 5. 8. Hero def. 124, 9. Hero
def. 125, 1. 11. Hero def. 126. 12. Hero def. 127, 6.
18. Hero def. 127, 2. 14. Hero def. 127, 3.

2. dxeoéger P, sed corr. m. 1. 4. vo] supra m. 1 V.
Post def. 7 seq. dvaloyin 3¢ éotiv % tidv Adyov opoidtns Fp
et V (del. punctis, sed puncta erasa); om. PB, Hero, Cam-

anus. 7. veioly] -10- in ras. m. 2 V. flayloros V.
ef. 10 om. Heron.  12. 7z¢] om. P.  zoiwlaclove] zoe- In
ras. p. 18. ael] aleFV. ~aol del — 14: dmooyy] om, Cam-
panus.  18. 6poiwg] P; &l mielovg Theon (BFVp).  14. o)

.’




ELEMENTORUM LIBER V. 5

7. Sin ex aeque multiplicibus?) primae multiplex
multiplicem secundae superat, tertiae autem multiplex
multiplicem quartae non superat, tum prima ad secun-
dam maiorem rationem habere dicitur quam tertia
ad quartam,

8. Proportio autem in tribus terminis consistens
minima est.

9. Si tres magnitudines proportionales®) sunt, prima
ad tertiam duplicatam rationem quam ad secundam
habere dicitur.

10. Sin quattuor magnitudines proportionales®)
sunt, prima ad quartam triplicatam rationem quam
ad secundam habere dicitur, et eodem modo semper
deinceps, qualiscunque data est proportio.

11. Respondentes magnitudines dicuntur praece-
dentes praecedentibus, sequentes sequentibus.

12. Permutata ratio est, ubi sumitur praecedens
ad praecedentem et sequens ad sequentem.

13. Inuersa ratio est, ubi sumitur sequens praece-
dentis loco ad praecedentem sequentis loco.

14. Compositio rationis est, ubi sumitur praece-
dens cum sequenti pro una ad solam sequentem.

1) Non omnes aeque multiplices esse debent, sed pri-
mae et tertiae aeque multiplices, secundae et quartae, ut
in def. 5.

2) Se. demce}:s (nata 10 ovwerds), h.e.sia:b=1>:c,
erit a:c=a?:

3) Sc. demceps (roere 70 o'vvszsg), cfr. XI, 83. h. e. si
a:b=0b:c=c:d,erit a:d=a’:0°

fog FV y p m. ree. 15, fjyodpeva) 7- e corr. m. 2 V. 16.
Ta 6} mop,eva tois] m. 2 In ras. V. 19. doziv F. 21
dotiv B.  7o%] insert. m. 2 F. -



6 ETOIXEIRN ¢’

1e’. diaige6ig Adyov dori Afjyug viig vmegoyis,
7 Umeéyer TO Tyovusvov Tov Emopévov, meOg avTo
©0 Emopcvo.

15" "Avadroopn Adyov d6tl Ajjpis ToU fyovuévoy

5 mwedg TNV Umegoyfv, 1 UWEQEYEL TO NpovuEvOVv ToU
émouévov.

18, 40 leov Adyog deri mhAerdvov Svrav ueysdav
xal &Aov adroly ldwv 1o mAydos evvdvo Aeufa-
vouévow xal év ¢ adrg Ady, Srav § o v vois

10 mopairotg wepedeor To mpdrov mweog to E6yavov, ovrmg
v toig Sevrdpoig uspédeor vd medrov meog to Eoye-
Tov' 9 dAAmg®  Aijpig Tov Fxpov xad’ vnstalpeoww
TOY PiGov.

', Tevagayuévy 6% avaloyia Zoviv, otav

15 Toudy Svrov wepedev xal &Adov adrois l6wv TO
whijdog plvyrar g udv v vols mowrois weyédeow
nyovusvov medg Emdusvov, otrwg év tolg dsurdgols
usyédeay nyovpsvov modg émdusvov, wg 0% v zois
mooiToLg peyedseww Emdusvov mweog &AAo Ti, oUTwg v

20 Tolg devrégoig &AAo TL WEOg NYoUMEVOY. '

’

, o,
'Eav 177 6modaody pepédy 6modovoiv pe-
yeddv leov ©0 tAfjdog ExaoTov éxdoTov LGaxLS
moidamlaciov, 06aniddidy é6Tiv Ev Tav @é-
o5 yeddv fvdg, todavranidoia E6raL xal ve navTe
TOY TEVTOV.

15. Hero def. 127, 4. 16. Hero def. 127, 5. 17. Hero
def. 127, 7. 18. Hero def. 127, 7?

1. 0} 6yov FVp.  fdoriv B. 4. oetw BF. 7. deuy
PF. 10. peyé®eev PB. 11, peyé@eoww PB. Post def. 17




ELEMENTORUM LIBER V., T

15. Subtractio rationis est, ubi sumitur excessus,
quo praecedens sequentem excedit, ad solam sequentem.

16. Conuersio rationis est, ubi sumitur praece-
dens ad excessum, quo praecedens sequentem excedit.

17. Datis compluribus magnitudinibus et aliis iis
numero aequalibus, ita ut bini coniuncti in eadem
ratione sint, ex aequo ratio est, ubi erit, ut in
prioribus magnitudinibus prima ad extremam, ita in
alteris magnitudinibus prima ad extremam. uel aliter:
ubi termini exteriores sumuntur omissis mediis.!)

18. Perturbata autem ratio est, ubi datis tribus
magnitudinibus et aliis numero iis aequalibus est ut
in prioribus magnitudinibus praecedens terminus ad
sequentem, ita in alteris magnitudinibus praecedens
ad sequentem, et ut in prioribus magnitudinibus
sequens ad aliud, ita in alteris aliud ad praecedentem.?)

L
Si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet
magnitudinum numero aequalium singulae singularum
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices.

1) Bia:b:c=a:f:y,ratioexaequoerit a: c=a:y.
cfr. prop. 22. ’

2) H. e. si datis @,b,¢c,e,f,7y est a:b=f:yet b:c=a:f.
cfr. prop. 23. - '

seq, zevaypévn (3¢ add. F et V m. 2) dvaloyle dari, Sray
7 ®g vyovpevoy meog (vé add. V) fwducvov ovrmg tyovuevoy
(yovpevog @) meog (z6 add. V) émdpevo, 7 8 xel dg Emo-
Bevoy moog &llo v o¥rwg Emdpsvoy meog &llo 7. FVp, B m.
2, P m. rec.; om. PB m. 1, et cum sequenti Campanus; de
Herone dubium est (def. 127, 7). nusquam usurpatur. _15.
oo adroig V. leov] loov @ (non F). 16. yévnrar FV,

25. rocavtamlesior ¢ (non F).
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"Eotw Omodaoty usyédn ta AB,I'Ad omodwvoiv
peyedoy oy E, Z l6ov 10 mAijdog Exadrov éxderov
loaxig moAdamwhdeiov Adyw, 6ri G6amhideidy foti TO
AB tov E, tocavramdacia é6ter xal 1@ AB, T'4d
tov E, Z.

‘Enel yao lodxig éotl moAdamAdoiov 16 AB tov
E xal t6 I'd vov Z, Goa doa éotlv év 169 AB pe-
yédn ioa 1 E, tocavta xel év e I'd ise 16 Z.
dinonode 10 udv AB &l ve 1@ E psyédn loo to

‘AH,HB, %0 6t I'd &lg 1 16 Z loa va 'O, @Od-

fovar 0% Ioov ©0 wiidog tév AH, HB tj mifjde
tav I'O, 4. xal énel loov éovl 0 udv AH 6
E, 70 0t T'® ©¢ Z, loov dga to AH 16 E, xal ta
AH,I'® votg E, Z. 0wz ta avva Oy loov dori 1o
HB 16 E, xal v« HB, ®4 voig E, Z* Goe doa éorly
év t% AB loe v E, tosaira xal év toig AB, I'4
ioa volg E, Z* 6camlaciov dga éorl 10 AB 1ot E,
rosavranidoie éotow xal o AB, 4 wov E, Z.

'Eav e 7} 6mocaoDy ueyidn Omodwvotv wepe-
dav ooy ©o mAfdog Exadrov éxdetov [edxig modle-
wAdoov, 06amAaoidy oty v Tov usysddv évdg, To-
cavramddeia fotar xel TR WAVTH TOY TEVT@Y' OTEQ
e Ocelbar.

g

‘Eav modtov devrégov [edxig 7] moddamwdd-

6. molamidoioy P. tob] in ras. V. 7. dotlv] peyidy
dotiv V. peyédn] om. V. 9. 7¢] corr. ex vy m. 1 B.
ioa] corr. ex ovee m, 1 V. 10. elg] el p. @] corr,
ex tov m. 1 B, 11. oy} m. 2 V. AH, HB] Po; I'6,
®4 BVp. 12. I'®, 84) Pop; 4H, HB BVp. {oor] m.
2 V. 14, 16] in ras. p. Emendatio ed. Basil lin. 13: loa
dox nal to AH, I'® voig E,Z et lin. 15: #al 16 04 6 2,



ELEMENTORUM LIBER V. 9

Sint quotlibet magnitudines 4B, I'4 quotlibet
magnitudinum E, Z nu-
——4 mero aequalinm singu-
lae singularum aeque
multiplices. dico, quoties
multiplex sit 4B magnitudinis E, toties multiplicem
esse 4B -4 I'4 magnitudinis E 4 Z. ’

- nam quoniam 4B magnitudinis E et I'4 magni-
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B
magnitudines magnitudini E aequales, totidem etiam
in I'4 sunt magnitudini Z aequales. diuvidatur 4B
in magnitudines magnitudini E aequales 4 H, HBet "' 4
in magnitudines magnitudini Z aequales I'®, @ 4.
itaque numerus magunitudinum AH, HB numero
magnitudinum I'6, @4 aequalis erit. et quoniam
AH=E et I'® = Z, erit AH= E et AH+ I'®
= E + Z. eadem de causa HB= Eet HB | @4
= E -+ Z. itaque quot sunt in 4 B magnitudines ma-
gnitudini E aequales, totidem etiam sunt in 4B 4 I'4
magnitudini E 4 Z aequales. itaque quoties multi-
plex est 4B magnitudinis E, toties multiplex erit
etiam 4B -} I'4 magnitudinis E 4 Z.

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet
magnitudinum numero aequalium singulae singularum
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices;
quod erat demonstrandum.

1L
Si prima secundae et tertia quartae aeque multi-

H
A—— I

El—— YA

!

lox deo nal ta HB, © 4 necessaria non est.  21. éor: V.  26.
dsvtégoy @ (non F).
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6iov xel rolrov rerdgrov, 7 0% xal méumrov
devréoov lodxnig moAdamidciov xal Extov te-
taprov, xal ovvreddlv modrov xel mluxrov
devrégov (odxig é6tar moddamddoior xal Toi-
Tov xal Extov reTdQTOV.

Ilgdérov pag ©d0 AB devrdgov vov I lodxug Eotw
nollanideioy xal toivov 0 AE terdgrov rov Z,
fotw 0t xol méumvov vo BH devrégov vov I lodxig
noldamwiacioy xal Extov 0 EO revdorov tov Z° Adym,
ot xal evvredtv mpdrov xal méumrov 10 AH dsvré-
oov tov I loaxig Eover moddamidoioy xel Teirov xal
&utov 10 A0 verdgrov Tov Z.

'Enel pog (odwg éovl moldamddciov ©0 AB rov
I' %l ©0 4E vod Z, d6a &oa éotlv év v AB loa
@ I', vocavre xel & 16 AE ioe vg Z. O Ta
avta 01 xel 6 éotlv dv ve BH loe vé I, tocavre
xal v 16 EO loa 1 Z- Gow &oa Zotlv v Gie Té
AH ioe v¢ I, tooavre xai év 6ip v A0 low v Z-
ocamidoioy doa éotl ©o AH tov I, vosavramiddiov

20 &ovar xal 10 4O vov Z. wal cvwrediv doo medrov

xel méumwrov 0 AH devtégov vov I' lodmg Eotar
moAdamidoiov xal tolrov xal xrov 16 40 verdgrovTot Z.

‘Eov éga mpdrov devrégov loduis 7 moilamddaioy
xel tolrov vetdgrov, 7 O xal méumrov Jevrégov

26 (odaxig moAdamAdaiov xol Exvov vevdorov, xel cvvrediy

mowvov xel wéumrov devrégov (6dxig Eoron moAdamid-
Glov xal Toitov xal Extov vevdorov' Omep £0s deifau.

6. dzvzégov] corr. ex dsvregoy V.  13. dovtv P. 16, I']
corr. ex 4 m. 2 F. 17, E@] EBg. 18. 4@] corr. ex
AH m. 1 P.  Z)corr. ex 'm. 1 P. 19, doztv P. 20,
70 mporov P. 21, Zorai] &oto B, dom p.
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plices sunt, et quinta secundae sextaque quartae
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque
multiplices erunt.

nam prima 4B secundae I" et tertia JE quartae
Z aeque multiplices sint, et quinta BH secundae I'

B H sextaque E® quartae Z

A— i aeque multiplices sint.

r— - dico, etiam primam quin-

p E @ tamque compositas 4 H se-

Zk ‘ " ! ' cundae I' et tertiam sex-
—

tamque compositas 46
quartae Z aeque multiplices esse.

nam quoniam 4B magnitudinis I" et 4 E magni-
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B
magnitudini I" aequales, tot etiam in 4 E sunt magni-
tudini Z aequales. eadem de causa etiam, quot sunt
in tota BH magnitudini I" aequales, tot etiam in
E® sunt magnitudini Z aequales. quare quot sunt
" in tota 4H magnitudini I’ aequales, totidem etiam
in tota 4O sunt magnitudini Z aequales. itaque
quoties multiplex est 4 H magnitudinis I, toties multi-
plex erit etiam J® magnitudinis Z. itaque etiam
prima et quinta compositae 4H secundae I' aeque
multiplices erunt ac tertia sextaque 4O quartae Z.

Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque
multiplices sunt, et quinta secundae sextaque quartae
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque
multiplices erunt; quod erat demonstrandum.
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.

'Eav medtov dsvrégov lodxig ) moAlamid-
6oy xal toitov tsrdgTov, Angdy 0% l(odxig
wollamAideiee To0D T MPwTOV xal TELTOV, Xl
0 loov tov Angpdévrav éxdrcoov éxarégov
[gdxig €61t moAlAamAdaioy 10 wiv ToD O&vTé-
Qov T0 0% Tov TéTdQTOV.

Hedrov pap ©6 A devrégov tov B leaxis €0t
moddemdaoiov xel volrov 0 I' terdgrov tov A, xel
ehijpbe 16v A4, I l6eng moldewddoix 1 EZ, HO"
Adya, Ot lodwmg €otl moddamAdciov 160 EZ vod B xal
70 HO® tov 4.

Enel pop lodug ot moddemddeiov ©o EZ tov
A xel ©o HO vov I, 66 doa fotlv év t¢p EZ iow
10 A, todavra xel dv v HO lee v I. Oujorode
70 wiv EZ &l va vo A peyédn loa ta EK, KZ, ©6
0t HO eis e te I loa ta HA, A6 Eetar 0% loov
20 mifdog tov EK,KZ v miide vdv HA, 46.
xel énel lodxuig Zorl moldemdaciov vo A tov B xel

z0 I' 100 A4, icov 0t vo piv EK v A4, ©6 028 HA

té I, lodug &ge fotli modderwddeiov o EK zov. B
xel 0 HA 100 A. O e adre O iodxg éotd
moAdexidaiov 0 KZ 100 B xal 16 A0 zov 4. émel
ovv mporov 10 EK devrégov tot B ilednig éeti modda-
mAdcLov xel teirov 10 HA tevdgrov vov 4, foru O}
xel méumroy o KZ dsvrégov tov B lodwug modde-
whaeiov xal Exrov 10 AO tevdgrov tov A, xel ovy-

4. zz] om. BVp.  10. elljpdwoay p.  11. loonig éozl
noldanldciov] boanldcioy P. B] in ras F. 14. fatly]
supra F. {oe] m. 2P. 15 #el]dfuaiV. 16.w6]m. 2V,

&lg z¢] in ras, m. 2 V,  20. 3¢] (prius) supra m. 2 compf.’ V.
22. dotéw P. 93, 7od ] postea add. F.  25. dautw P.
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II1L.

Si prima secundae et tertia quartae aeque multipli-
ces sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices sumun-
tur, etiam ex aequo') magnitudinum sumptarum altera
secundae altera quartae aeque multiplices erunt sin-
gulae singularum.

A Nam prima A secundae B
B - et tertia I' quartae 4 aeque
K z sint multiplices, et sumantur
B ! ' magnitudinum 4, I’ aeque
D——— multiplices EZ, H®. dico,
d— EZ magnitudinis B et H®
4 magnitudinis 4 aeque multi-

H; 1 16

plices esse.

nam quoniam EZ magnitudinis 4 et H® magni-
tudinis I" aeque multiplices sunt, quot sunt in EZ
magnitudines magnitudini 4 aequales, totidem etiam
in H® sunt magnitudini I' aequales. diuidatur EZ
in magnitudines magnitudini 4 aequales EK, KZ, et
H® in magnitudines magnitudini I" aequales H 4,
40, erit igitar numerus magnitudinum EK, KZ
numero magnitudinum H 4, 46 aequalis. et quoniam
A magnitudinis B et I' magnitudinis 4 aeque multi-
plices sunt, et EK = 4, HA = I', erunt EK magni-
tudinis B et HA4 magnitudinis 4 aeque multiplices.
eadem de causa KZ magnitudinis B et 4@ magni-
tudinis 4 aeque multiplices sunt. iam quoniam pri-
ma EK secundae B et tertia HA quartae 4 aeque

1) Hic non proprie ad definitionem rationis &’ fsov (17)
respicitur,
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1edtv dgo momrov xel méumrov 10 EZ devrégov Tob
B lodxig éotl moldamAdeiov xel rolrov xal &xvov 1o
HO zevdgrov tov 4.

"Eov doo mparoy devrégov iadxig 7} woAlanidciov
xel Toirov Terderov, Angdi] 0% Tov mewTov xel ToiToV
lodxig moAdemddoia, xal O loov tov Anpdiviov
Exavegov Exavdgov lodwig Eorar moAdamidoiov To piv
700 Oevrdgov O 0% ToU rerdgrov' Omeg Fder deian.

d9’.

'Eav modtov modg devrsgov 70v adrov &gy
Aoyov xal roirov moodg téragrov, xel T (daxLg
moliamidaia To¥ ve mpawrTov xel TELTOV WQOG
T [Gaxnig woldamwidoia tov Osvidgov xal tTe-
Ttegrov xad O6xorovovy modllemAaciacudv TOV
avtov Ect Adyov Anpdévra xartdlinia.

Igdrov yag 10 A medg Ocvregov 16 B Tov ad-
Tov égéve Adyov xol rolvov 10 I' modg téragrov To
4, xol elijpde tév utv 4, T lodxg morlewidoie
te E, Z, vov 0t B, 4 &lde, d Frvysv, (odxig moAda-
midowe e H,® Adpw, Ot éotiv og 10 E meds to
H, ottewg 10 Z meog 70 6.

Eiip8e yep tév uiv E,Z lodxig modlemiaoia
va K, 4, tov 6t H, ® &Ade, d Ervyev, lodnig modde-
mAdewe e M, N.

[Kal] émel lodug dovl moAdamddgiov 1o uiv E

5. 0t loowis mollanmddeia Tot mowrov xal rolrov V; cfr.

p. 12, 83—4. 8. deifor] movfjoas V.  18. I'jeorr. ex BF. 19,

7¢] postea add. m. 2 F. &]Jm. 2F. 20.%¢cir]om. V. 21,

H l’;tu' V. 23, éMa, & frvgev] mg. m. 2V, ~ &] supra F,
24, N]inras. m. 1 p. 25 xed] m. 2 P douw P



ELEMENTORUM LIBER V, 15

multiplices sunt, et quinta KZ secundae B sextaque
4O quartae 4 aeque multiplices sunt, etiam prima
quintaque compositae EZ secundae B et tertia sex-
taque compositae H@ quartae 4 aeque multiplices
erunt [prop. II].

Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque
multiplices sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices
sumuntur, etiam ex aequo magnitudinum sumptarum
altera secundae altera quartae aeque multiplices erunt
singulae singularum; quod erat demonstrandum.

Iv.

Si prima ad secundam eandem rationem habet
ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque aeque
multiplices ad secundae quartaeque aeque multiplices
qualibet multiplicatione productas eandem rationem
habebunt suo ordine sumptae.

A— Sit enim 4 : B =
B— I': 4, et sumantur
E—— magnitudinum 4, I’
H——— aeque multiplices E,
—— Z et magnitudinum
M : —1 B, 4 aliae quaeuis
Ir—, aeque multiplices H,
d— @. dico, esse E: H
Z— =Z7Z:0,

- J—— sumantur enim
R magnitudinum E, Z
Ne— : : aeque multiplices KX,

4 et magnitudinum H, ® aliae quaeuis aeque mul-
tiplices M, N. iam quoniam E magnitudinis 4, et Z.-

.
&
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tov A, 10 0t Z vov I', nal sldnymrer tov E, Z (od-
xig mwoldawddoe te K, A, lodxig doe éoti moAdemdc-
owov 10 K vot A xal ©6 A4 vot I. S ta ave
0y lodug éotl moldamAddiov 6o M vov B xal ©o N
100 4. xal émel oty dg 10 A meog To B, ovras
10 I mgog 10 A, xel slAnmror vav pdv A, I leaxig
noAdemwhdoia e K, A, vov 0t B, 4 dAhe, & Ervyev,
lodnig moAdamAdeie va M, N, & dpo vmepéys ©0 K
o0 M, vmsoéyer nol ©d0 A vov N, xai & loov, loov,
xal & Elarvov, EAarwov. xol éovi ta uiv K, 4 tov
E, Z lednug modianideie, s¢ 88 M, N rav H, ® dide,
o &rvgev, lodmg mordamidowe® fotww dea og t0 E
7weos 10 H, oltwg 10 Z meog ©o O.

‘Eov #pa modtov modg Osvtegov Tov avwov &gy
Adyov xal tolvov mwedg Téraprov, xal ta (Gdxig moAda-
mAdole TOD TE WEWTov xel TELTOV mEOg Ta (odxig
mollewdaaie Tov dsvrépov xal revdgTov TOV @UTOV
&teL Adyov xad’ Omotovoty mwoldamAadiacucy Angpdévra
xavodAnda: Omep £0s Osibou.

’

&

‘Eav péyeBog uepédovg iddxig ) modda-
wldeiov, dmwsp doaipediy dopaigedévrog, xal
10 Aoitmwdy 10D Aoimov (Gaxig E6rar moddamAa-
GiLov, 60amAideiov €6vL To GAov ToD GAow.

1. zd¥] ©6 F; corr. m, rec. 2. mollanlacior] molla-
mddoie V, corr. m. 1. 5. ovrm F. 6. pév] om. Bp.
7. &) supra F, 10. Post #larrov in P repetuntur: xel

émel vmeoéyst vo K 1ot M xal ©o A top N nal &l lsov lsov
xal el flavoov Elartov. douv P, A] e corr.m. 2 F, 12.
&] supra m. 2 P. 16. 12 medtov] terderov ¢ (non F)
17. xad’ omorovovy mollamlaciacuoy oy adtov E&e loyov Bp;

.cfr.p. 14 lin. 14—15. 19. 8¢i€ar] corr. ox worjjoor V. Deinde add.

Theon: émel ooy 83ely®n, 8ni, s Vmeoéyer vo K tov M, dmegéyes
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magnitudinis I" aeque multiplices sunt, et sumptae
sunt magnitudinum E, Z aeque multiplices K, 4, erit
K magnitudinis 4 et 4 magnitudinis I" aeque multiplex
[prop. III]. eadem de causa M magnitudinis B et N
magnitudinis 4 aeque multiplex est. et quoniam est
A:B=1T":4, et sumptae sunt magnitadinum 4, I
aeque multiplices K, 4 et magnitudinum B, 4 aliae
quaeuis aeque multiplices M, N, si K magnitudinem
M superat, etiam 4 magnitudinem N superat, et si
aequalis, aequalis est, et si minor, minor [def. 5]. et
K, 4 magnitudinum E, Z aeque multiplices sunt, M, N
autem magnitudinum H, @ aliae quaeuis aeque multi-
plices. itaque E: H = Z: @ [def. 5].

Ergo si prima ad secundam eandem rationem
habet ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque
aeque multiplices ad secundae quartaeque aeque multi-
plices qualibet multiplicatione productas eandem ratio-
nem habebunt suo ordine sumptae; quod erat demon-
strandum.

' V.
Si magnitudo magnitudinis aeque multiplex est

atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque
multiplex erit ac tota totius.

%ol 10 A4 rov N, xal el loov loov, nal el &latrov flarrow,
Oflov 87t nal ef vmeeéyer vo M rov K, vmeoéyes xal to N tov
A4, xel gl looy loov, nal el flatrov flarrov, il S Tovro
orar wel g o H moog 70 E, ovzog 70 © meds 76 Z. Iogiopa.
éx 8y todtov Quvegdy, dr éov récoagu peyédn dvdloyoy 7,
xal dwdmalty dviloyoy forew (FBV; primam 6z om. B;
ottw pro ovtwg F; semper flacsor V; in p non exstant nisi
. tltima inde a mégiope); idem in P. mg. m. rec. (om, priore
o7); om. P m. 1, Campanus; cfr. ad prop. VIL 24. 6]
corr. ex ot m. 1 F. 0 6lov] supra p.

Euclides, edd, Heiberg et Menge. II. 2
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Méye®os yap 10 AB peyédovg 1ot I'd loaxig
iorw moldamidoiov, Omep dpuigedtv 60 AE dpatpe-
8évrog 100 I'Z- 1éyw, 6ve xal Aoiwov ©6 EB Aoumov
tov Z 4 il6axig Eovar moldemAdoiov, 66anAdoidy éoTLy

5 8Aov 10 AB Giov Tov I'4.

‘Ocamhdoiov pap éote 10 AE tvov I'Z, vosau-
tawidaiov pepovérem xal 10 EB tov I'H.

Kol émsl ilodmc dorl mollamiaoiov to AE tov
I'Z xal t6o EB vov HI', lodxig doa éotl moAdemid-

10 grov 10 AE 100 I'Z xel v&6 AB vov MZ. xeitow O}
lodxig mollemladiov 10 AE tov I'Z xal vo AB rov
I'd. (lodxg &oo éotl moAlamideiov ©6 AB éxarépov
taov HZ, 4" igov dpa ©o HZ © I'd. xowwov apy-
gnodeo ©0 I'Z° Aomdy dea t0 HI' Aowme v ZA

15 joov dotlv. xol Zmel lodwig é6Tl moAlamiddiov TO
AE vov I'Z xal 70 EB rov HT, igov d¢-zo HI 16
AZ, ledxig doa éotl moddemddoiov to AE vov I'Z
xel 10 EB 100 Z.d. {odug 0t Omoxeirar moAdarid-
owov ©6 AE v1o0 I'Z xal 10 AB vov I'd" loamg &oo

20 o7l moAdamddoiov ©0 EB vot Z.A xal 10 AB Tov
4. xzal doumdv dga v6 EB Aoimot ot Z A lodwuig
éotar moldamAdoiov, O6amddeidy fetiv GAov 1o AB
6iov tov I'4.

‘Exv dga uéysBog uspédovg (odxuig 7 moAdamldaioy,

25 Omsp dpaieedty dpaigsdévrog, xel 10 Aowdv TOD
Aotmwot lodxuig Eotar moldamidoiov, O6amAdaidy fotu
%el ©d O0Aov Tod OGlov Omep #0s delfau.

4, ZA4) AZ Bp; Z4d, seq. ras. 1 litt. et Z in ras, V; EZ

in ras. F. Zouv] dore 76 F. 6. éo1i] dorv Glov, deleto
olov V. 8 xol éwel — 9 : HI'] om. p; mg. m. 2 B. 9,

EB] Binras. F. HI'lcorr.m.lex THV; ’'H B; I'H F.
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Sit enim magnitudo 4B magnitudinis I'4 aeque

4 E multiplex atque ablata 4E
T 2 """ ablatae I'Z. dico, etiam reli-
H ., 5\ 4 quam EB reliquae Z 4 aeque

multiplicem esse ac totam 4B totius I'A.

nam quoties multiplex est 4 E magnitudinis I'Z,
toties multiplex fiat EB magnitudinis I'H., et quo-
niam 4 E wmagnitudinis I'Z et EB magnitudinis HI'
aeque multiplex est, etiam 4 E magnitudinis I'Z et 4 B
magnitudinis HZ aéque multiplex erit [prop. I]. et
posuimus 4 E magnitudinis I'Z et 4 B magnitudinis
I'4 aeque multiplices. itaque 4B utriusque HZ, I'd
aeque multiplex est. quare HZ = I'd. subtrahatur,
quae commaunis est, I'Z. itaque HI' = Z 4. et quo-
niam 4 E magnitudinis I'Z et EB magnitudinis HI"
aeque multiplex est, et HI'= A4Z, erit 4 E magni-
tudinis I'Z et ¥B magnitudinis Z 4 aeque multiplex.
supposuimus autem, esse 4 E magnitudinis I'Z et 4B
magnitudinis I"4 aeque multiplicem. itaque EB magni-
tudinis Z4 et 4B magnitudinis I'4 aeque multiplex
est. itaque etiam reliqua EB reliquae Z 4 aeque mul-
tiplex est ac tota 4B totius I'4.

Ergo si magnitudo magnitudinis aeque multiplex
est atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque
multiplex erit ac tota totius; quod erat demon-
strandum.

fotly P.  10. AB] B in ras. F.  HZ) inras. BFV. 12,
goty P F. 14. Z41 P, FPm. 1; 4Z BVp, Fm. 2. 15.
torty] P, comp. p; é6t¢ BFV. mollamiasimv @. 16. HI')
?rius) seq. ras. 1 litt,, Hin ras. V. 17. 4Z]JZ4P.  20.
oty P,  ZAd] @, 4Z F.  26. dorv P.

2% -



10

15

20

26

20 ZTOIXEIRN ¢’.

’

s .

‘Eav 0v0 ueyédy 0vo pepedov lgaxig 7
woAdanldoia, xal dpaigsdEvre Tive THY RUVTHY
lodxnig 7 moAdanAddaie, xal vd Aowme Tois adroig
7ror loe fotiv 4 lodnig adrdyv mollamideia

dvo yog ucyédn va AB,I'd Vo peyebadv rov
E, Z lodug ¥6vem moldamidoia, xol dpaigedivie ta
AH, I'® tov atrov 1ov E, Z leang E6te moddamid-
ole’ Aéyw, Ot xal Aowwa ta HB, ®A4 voig E, Z yroc
ioe dotly 1) (6dxig avrédv moAlamidoia.

"E6to yao modregov t0 HB tp E loov' Ay,
ote xal 10 @4 v Z lgov Zoriv.

Kelobo pap ©6 Z loov vo I'K. émel loaxig
éotl moidamhidaiov 10 AH tov E xel vo I'O tov Z,
loov 0% 70 piv HB 16 E, 70 0t KI v Z, loaxig
doa Zorl moldamidoiov 0 AB 1ot E xal 10 KO
o0 Z. (lodxig 0% Umbxeiren morddmideiov o AB
t00 E xal ©0 I'd vov Z° lodug &ox dori modda-
niaciov 10 KO vov Z xnel 160 I'd wov Z. émsi
otV éxdregov tdv KO, I'd tod Z lodus o1l modde-
mieowov, loov &oa éovl ©0 KO g I'd. xowdv
dononede 10 'O dowmwov dga ©0 KI' dowwg v¢p O 4
loov éoviv. ¢Ada ©6 Z v¢ KI' Zotw loov: xel 7o
04 &oa 1¢ Z loov Zoviv. dere & o HB v E
loov éotiv, xal 10 @4 loov éorar ¢ Z.

‘Ouolwg 0y Odeiouev, Ote, xgv mollamddoiov

2. ’Eev] seq. ras. 3 litt, F. 5, 7jro.] sustulit resarcinatio
in F. 7. é6Twday p. 8. zov] (alt.) 6 V, sed corr. 9. ta
lowwe ve F. HB] in ras. F. 11. HB] in ras. m. 2 V.

12. ©4] 40 P. 16 Z] om. P; post isoy add. m. 2.  Zoxc
BYV. 13. 7] corr, ex zo m. 1 p. I’K] corr. ex KXI"' m.
2P wal dmel V. 14, fotlv PF. 16. K"K V. 16.
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VL

Si duae magnitudines duarnm magnitudinum aeque
multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitudines
earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae iisdem
aut aequales sunt aut aeque earum multiplices.

Nam doae magnitudines 4B, I'4 duarum magni-
tudinum E, Z aeque sint multiplices, et ablatae magni-
tudines 4H,I'® earundem E,Z aeque multiplices
sint. dico, reliquas HB, ® 4 aut aequales esse E, Z
aut aeque earum maultiplices.

nam prius sit HB = E. dico, esse etiam @4 == Z.
4 H o ponatur enim I'K = Z. quoniam 4 H
E:::_l_l_| magnitudinis E et I' ® magnitudinis Z

r e aeque multiplex est, et HB = E,
K rpd4 KI'=Z, erit 4B magnitudinis E et
I K® magnitudinis Z aeque multiplex
[prop. II]. et supposuimus, esse 4B magnitudinis
E et I'4 magnitudinis Z aeque multiplicem. itaque
K@ magnitudinis Z et I'd magnitudinis Z aeque
multiplex est. iam ‘quoniam utraque magnitudo K6,
I' 4 magnitudinis Z aeque multiplex est, erit K@ = I' 4.
subtrahatur, quae communis est, I'®. itaque KI'=@0 4.
sed Z=KTI. quareetiam®d=Z. itaque si HB = E,
erit etiam @4 = Z.

similiter demonstrabimus, si HB magnitudinis E

éotiv P. 18. 6] 7o V, corr. m. 1; om. ¢ (non F),
foriv P. 23, v6] Pm. 1, F m. 1, Bp; 76 Pm. 2, Fm, 2,
Vinras. m. 2. Z] K" V. zw]PmlleBp,ro
Pm. 2, Fm. 2, V in ras. m. 2. KI'] Z V. ]Bme
24. Gd] 46 F. Fé] =6 Bp. l'o'o'v d6ztv] PB; douv
feov FVp. gP 6tz Theon (Bo Vp). 25, sa-uv] -t
in ras. P; et/ BV; comp. p.  xal 10 © 4 igov fotet mg P.
Qd]cm ex@Am 2 P; @mra,s m 2V; 40



5

10

15

20

22 ZTOIXEIRN ¢

70 HB tov E, rtodavraxidcov Zorow xei o O 4
Tov Z.

"Eav dga Vo pepédn dvo peyeddy lodxig 7 woldda-
midaie, xel dpugedivia Twve téy evrov (Odxg 1)
moAdamidoe, xel ra Aowma tolg avrois fror laa éaviv
7 lodug avrdy mollamidoia Omep Eder dsifac.

g’
Ta l6a medg 10 adrd Tov adrov &xec Ad-
yov xal 10 avtd meog v loa.
"Eorw loa ucyédn ve A, B, &iko 0 w, o e"-wzsv‘,
uéyedog ©0 I Aéyw, Gv éndregov Tdv A, B mpdg 0
I zov avtév &gee Adyov, xel 10 I' mdg éndzegov

zov A, B. :

Elijpda pyag tov uiv A4, B looxig moldamidoce
re 4, E, tov 0t I' &iho, 0 rvyev, moldamidoior ©o Z.

‘Exel ovv leaxig 26Tl moiiamideiov 1o A vov A
xel 70 E 700 B, loov 0% 10 A ¢ B, ldov doo xol
0 4 ¢ E. &iko 04, 6 Fuyev, o Z. El doe
vmegéysr 1o A vov Z, vmepéye nal to E tov Z, xal
& loov, loov, xal & Elatvov, farvov. xal fave Td
utv 4, E tov A, B ledug moldamidaie, to 0% Z tov
I &Ado, 0 Ervyev, moldamAdowor éotiv dga og 1o A
nog 70 I'y oDrwg 10 B moog o I

Aéyo [07]], 6te xal vo E mpog éxdregov twv A, B
Tov avTov &ye Adyow.

5. #al ta] vé in ras. P.  detiv] corr. ex foror p. 10.

6] supra m, 2 F. Zvvge Vp. 14. pév] PF; om. BVp.
16. 6] supra m. 2 F. &rvye Vp. 16. €3] 7o m. 2 P.
z09] corr. ex té P. 18. 6 m. 2 F. Zzuze Vp, et seq.
ras. 1 litt. F.  20. xe/] comp, F, dein add. xef @. o] €
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multiplex sit, aeque multiplicem esse ®4 magni-
tudinis Z.

Ergo si duae magnitudines duarum magnitudinum
aeque multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitu-
dines earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae
iisdem aut aequales sunt aut aeque earum multi-
plices; quod erat demonstrandum.

VIL
Aequalia ad idem eandem habent rationem et
idem ad aequalia.
Sint aequales magnitudines 4, B et alia quae-

A} - ¥ i } I 1 uis ma.gnitudo I. dico,
Br—— E+r————— utramque magnitudi-
I i Zy | ; i nem 4, B ad I' eandem

rationem habere, et I' ad utramque 4, B.

sumantur enim magnitudinum 4, B aeque multi-
plices 4, E, et magnitudinis I'" alia quaeuis multi-
plex Z. iam quoniam 4 magnitudinis 4 et E magni-
tudinis B aeque multiplex est, et 4 = B, erit etiam
A == E. et alia quaeuis magnitudo est Z. itaque si
4 magnitudinem Z superat, etiam E magnitudinem Z
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor
minor. et magnitudinum 4, B aeque multiplices sunt
4, E, et Z magnitudinis I alia quaeuis est multi-
plex ent igitur

A4:I' = B:I[def 5].

dico, etiam E ad utramque magnitudinem 4, B

eandem rationem habere.

corr. p. 21. Z) EZF. 22 6] om, F; add. m. 2 euvan.
#rvze Vp. fotuv] bis P. 24. 97] om. P.
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Tév pog avredv xaradxeveddéviov ouolwg Jei-
touev, Ore loov fotl ©0 A v$ E- éAho 04 T z0 Z-
&l dga vwegéyet 0 Z vob A, vmegéyee xal vov E, xal
&l loov, loov, xal & Elarrov, EAarzov. xai é6ve 1O
ptv Z vov I' moddemiadiov, ta 6¢ 4, E tév A, B
ciha, @ Ervgev, lodwug mollamiddia: Eowv dpe g TO
I" mpog ©6 A, oVrwg vo I' mpdg 16 B.

Ta l6a éga meog TO avtd 1OV avrov Eyer Adyov
xal O avro mdg ra loa.

Iogiope.
'Ex 07 tovtov gavepov, Ore dov usyidn tve avd-
Aoyov 7}, xal dvdmedw dvdioyov étar. Omeg Edev detkae.

’ -

7.

Taov avicwv ueyeddv to peifov meog To
avro pellova Adyov Eysu timeg 1o Fdarvov.
xal 1O avTo ﬂ:g(‘)g 70 #larrov pelfove Adpov
Eyee mtep %Qog TO (usl'gov

"Eetw évida yeys'a%] t¢ AB, I, xel é6to yetgov
10 AB, &Ado 8¢, 0 &rvyev, 10 4° Adym, Ot t0 AB
7eog 10 A pelfove Adyov &ye fimeg o I’ mpdg ©o 4,
xal 16 4 meog to I' pelfova Adpov &yeu fimep mpog
16 AB.

‘Emel pog peitév éove 16 AB vov I, xelodw ¢
I’ igov ©0 BE' to 0% ¥Aaddov tov AE, EB molia-

VIII. Hero def. 125, 6. Schol. in Pappum III p. 1175, 21.

1. dpolwg o7 P. 3. uou.’] (prius) 70 Z nal P; »al 7o Z F.

4. flacooy flxcooy V. wel éoni] nal doriy P dote 0¢ F.

8. &Ma &) o. érvgev] év- supra @ 7 ovwg] corr.

ex otto m. 2F. 9. ta loa %w {oa om-@. 10. mégropo — 12:
forae] P; om. Theon (BFVp); ecfr. ad prop. IV.
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nam iisdemy comparatis similiter demonstrabimus,
esse 4 = E. et alia quaeuis magnitudo est Z. itaque
si Z magnitudinem 4 superat, etiam magnitudinem
E superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor
minor. et Z magnitudinis I' multiplex est, et 4, E
magnitudinum 4, B aliae quaeuis aeque multiplices.
quare I': 4 = I'": B [def. 5].

Ergo aequalia ad idem eandem habent rationem
et idem ad aequalia.

Corollarium.
Hinc manifestum est, si magnitudines proportio-
nales sint, easdem e contrario proportionales esse.!) —
quod erat demonstrandum.

VIIIL

Ex inaequalibus magnitudinibus maior ad idem
maiorem rationem habet quam minor; et idem ad
minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem.

Sint inaequales magnitudines 4B, I, et maior sit
AB, alia autem quaeuis magnitudo sit 4. dico, esse
AB: A>T:det4: "> 4: AB.

Nam quoniam 4B > I', ponatur BE = I'. itaque
minor magnitudinum A E, EB multiplicata aliquando

1) Quiaet 4: "=B:TetI': 4 =TI": B. ceterum hoc
corollarium recte hic collocatur in P; nam si post prop. IV
fuisset, nbi Theon id posuit, alteram partem demonstrationis
p- 22, 24 sq. superuacuam futuram fuisse, acute obseruaunit
Augustus II p. 831. om. Campanus,

18. peifov] 6 peifow P. 19. 4B] P, Fm. 1, V m. 1;
ABtov I'Bp,Fm. 2, Vm. 2 #rvze Vp. 20. 76 J] (prius)
76 in spatio 4 litt. o. 28. 4B] B in ras. p. 16] 6 @
(non F). 24. 1] (prius) v ¢ (non F),
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mhaowafopsvoy Eorar mor: tov A usifov. Eore meo-
tép0v 10 AE Hlarrov rov EB, xal memwoldamwiecidode
10 AE, xel fotm avrev modiamiddiov vo ZH usifov
0v 10U A4, xal 66anidoiéy éor 1o ZH 100 AE, tocav-
Tanddoiov peyovérw xal t0 pdv HO tov EB 1o 0%
K vov I'* xal elhjpdo vov 4 duwdeciov pdv 1o A,
roumddaiov 0 10 M, xal &g fvl mheiov, fwg av 1o
AapBavipsvov moddamidaiov udv yéviral vob d, mew-
tog 0t pettov rov K. ai}.n'(pﬁm, xal é6tw 0 N
tergaati.adl.ov y%’u Tov A4, :mpwﬂug ot usifov Tov K.

’Ensl otv 1o K rov N wowtwg forly Elartov, 1o
K &px tov M ot¥x dovwv Earrov. xel émel lodug
éotl mordamdaaiov v0 ZH 1ot AE xal vo HO tod
EB, loaxg dga Zorl moAdamideiov 1o ZH 100 AE
xel t0 ZO zov AB. lodwuig 0F fove moAdemideiov
70 ZH 100 AE xal 10 K vov I ledxig &g éowl
woldamddoioy 10 ZO too AB xal vo K tov I. za
ZO, K #gex tov AB,I' ledug éorl morlemidaca.
wodww, Enel loamg éotl moldamidoiovy 1o HO rov
EB xal vo K vov I, loov 0 v6 EB v¢ I', lgov
doa xel ©0 HO 19 K. ©0 68 K tot M odx éonv
flarrov: 000 dga 10 HO tov M &larwéy éomwv.
usttov 0t v0 ZH vod A Ghov dga 10 ZO cvvap-
potépav taov 4, M ueildy dotww. dlla ovvaupirsea
ve 4, M ts N édorwv loa, émeidrimeg vo M 100 A

1. note] mg. F. 8. 4E] P; AE fwg ot 7o yevoy,svov

peifoy vévnrar tob 4 Theon (BFVY in F od corr. ex &»;
7wop,svov V,Fm 2). 5. 0 8£] xal zé Bp. 6. zov] (alt.)

Té¥ = (non P), 6 F, corr. m. 2. 7. mheiov] V m. 1; nielove
BFp=, V m, 2. av] ov P. 13. H®] ®H Bp et FV in
ras. m. 2. zov] postea insert. F. 14. Ante ZH ras. 1

litt. F. 15. ZO] Zinras. m. 2 V. AB] Ainras. m 2V,
19. doziv F.  20. EB] 4BF. <] (alt.) corr. ex ¢y m. 2 P,
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mailor erit magnitudine 4 [def. 4). sit prius 4 E << EB,
et multiplicetur A E, et sit mul-
tiplex eius Z H maior magnitu-
dine 4, et quoties multiplex est
7z \ & ZH magnitudinis 4E, toties
multiplex fiat H® magnitudinis

E
Py -

D

B

Ki——

P EB et K magnitudinis I', et su-
PR mz?tur A= 2..4,. M=234, et
M deinceps multiplices per unum
N crescentes, donec sumpta mag-

nitudo multiplex fiat magnitu-
dinis 4 et prima maior magnitudine K. sumatur, et
sit N, quadruplex magnitudinis 4 et prima maior
magnitudine K.

iam quoniam K magnitudine N prima minor est,
K magnitudine M minor non est. et quoniam ZH
magnitudinis 4 E et H® magnitudinis EB aeque multi-
plex est, erit ZH magnitudinis 4E et ZO® magni-
tudinis 4B aeque multiplex [prop. I]. uerum ZH
magnitudinis 4 E et K magnitudinis I" aeque multiplex
est. itaque Z® magnitudinis 4B et K magnitudinis
I' aeque multiplex est. quare Z®, K magnitudinum
4B, I’ aeque multiplices sunt. rursus quoniam H®
magnitudinis EB et K magnitudinis I" aeque multiplex
est, et EB = I', erit etiam H® = K. uerum K
magnitudine M minor non est. itaque ne H® qui-
dem magnitudine M minor est. sed ZH > 4. ergo
20> 4+ M. sed 4 4 M == N, quoniam M==<3 4

22. 09d¢ comp. ‘P éor PVp. 23. 76] (prius) om. V.
26, N] in ras. V. loe foriv F.
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TQumAdaidy dotiv, euvaugdtsee 0% va M, 4 tov A
éot rsvpamidoie, E6ti 0 xel O N tov A tevpa-
mAdoiov® quvaupdrepe &pa ta M, 4 t¢ N loa éativ.

‘el 10 ZO tov M, d psitov derv: 1o ZO dpa

10

15

20

26

to0 N vUmegéyer” 70 08 K rot N ovy vmegéye. xai
dove va plv ZO, K v AB, I’ ledxig moAdemAddia,
70 02 N o0 4 &Ako, 0 &rvysv, moAdamidoiov' To
AB oo mgog ©6 A ueitova Adyov Eya fimeg o I'
medg 10 .

Aéyw 87, 6t xal 16 4 moog o I' pelfove Adpov
EyeL fimeg t6 A medg v AB.

Tov yep avrdv xaraoxsvacdéviov Oupolwg Oei-
Eouev, 01t 70 uiv N rot K vmepéyst, to 0¢ N tod
Z@® ovy vUmegéye. xal éovi vo udv N 1o 4 modda-
nAdotov, 1o 0% ZO, K tov AB,I" &\da, d &vvyew,
lodug moAdamAadiat 10 A dga mpog ©6 I uslfova
Adyov Eyer fimsg ©0 A meog v AB.

’AAde 07 10 AE vov EB peiov éorw. 10 Oy
arrov 10 EB moddamAaciafousvov Eotar mor: Tov
4 upeibov. memoldawiecidedo, xal Forw 0 HO
moldanAdeiov- utv tov EB, psifov 0t ot A xal
o6amidody éote 16 HO® tov EB, rodavramiddiov
yeyovére xal 1o ptv ZH rot AE, 1o 0% K vov I
ouolag 07 dstbousv, 6t 1@ Z@, K tév AB, I' lodnig
éoti moAdemAdoia xal elAjpdw Opolwg T0 N moilra-
mAdgov ulv tov A, mewtwg 0% usifov rov ZH®

1. douv] B, comp. p, om F; ém Pv. 0¢é] om. Fp;

m. rec. B. MA]A P. ‘;correxrovm 1%
3. fotv loa FV. 4. tiov] o K M, d] 4, M P.
éote BY. ZO) ZE ¢. 7. #rvye @ (non F) Vp 8. doa
m. 2 F. 12, &7 dedFopev P, 18. pév]m. 2 F. 14, ooy
corr. ex ovx m, 2 P. 16. ©d] w6 Fp. Z6, K] litt. ®, K 1n
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et M+ 4d=44 et N=44; itaque M+ 4= N.
sed ZO > M- 4. itaque Z© magnitudinem N superat.
K autem magnitudinem N non superat. et Z®, K
magnitudinum 4 B, I'" aeque multiplices sunt, N autem
magnitudinis 4 alia quaeuis multiplex. itaque 4B
14> TI: 4 [def. T].

_ dico igitur, esse etiam o :I' > 4:A4B. nam
iisdem comparatis similiter demonstrabimus, N magni-
tudinem K superare, ZO® autem magnitudinem non
superare. et N magnitudinis 4 multiplex est, Z®, K
autem magnitudinum 4B, I' aliae quaeuis aeque mul-
tiplices. itaque 4 :I'> 4 : 4B [def. T].

E iam uero sit 4 E > EB. ita-
41 '8 que minor magnitudo E B multi-
P H plicata aliquando magnitudine
Z | ——i—160 4 maior erit [def. 4). multipli-
Ki—— cetur, et sit HO magnitudinig
. J— EB multiplex et magnitudine
At 4 maior. et quoties multiplex
M est H® magnitudinis EB, toties
N multiplex fiat Z H magnitudinis

AEet K magnitudinis I. iam similiter demonstrabimus,
20, K magnitudinum A B, I" aeque multiplices esse. et
similiter sumatur N magnitudinis 4 multiplex et
Prima maior magnitudine ZH. quare rursus ZH

Tas. m, 2 V. &} m, 2 F, 18. ot EB peitov foro] P;
peifov forw vob EB BVp; to6 EB m. 1 F, seq. peifor Zorm
w09 EB ¢. 76 07 flarroy 7o EB] mollaxla ¢. 20.
nexollaniecicoda] post me- ras. 2 lith. F. 23, pés] ¢ in
spatio plurium litt.  76] in ras m. 1 p. 24. vd] 10 @
(non F).
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wots meiw 10 ZH vov M ovx dovwv Edaccov. uel-
tov 0t 70 HO tov A° Slov é&ea to 2O tév 4, M,
rovréat. Tov N, Umsgéyer. 10 0% K tov N ovy vmeoéyet,
éncidrimep xal v0 ZH petfov ov tov HO, vovréow
o0 K, tob N ovy Umegéyss. xal amowbteg xara-
xolovdodvreg Tolg émdvw megalvousy Ty amidefiv.

Tév oo dvicov peyeddy to peifov medg vo adrd
psifova Adyov &y fimse 0 Elarvov: xal O adTo
weos 10 EAartov pelfova Adyov Eys fimep medg TO
ueitov: Omeg &0er Ocika.

9.

To mpdg T6 adtd Tov avrov égovre Adpov
ioa @lirjAoig éoviv' xal m@ds & ©O a¥Td TOV
avtov Eyec Adyov, éxciva lda éotiv.

‘Eyxére yop éndregov taov A, B mog vo I' tov
avtov Adyov' Aéywm, v icov éotl 10 A vé B.

* i pio i, otx dv ixd #v A, B mpdg v T’
pag uij, ovx dv éndvegov Ty A, B moidg

oV avTov &iye Adyov: Eye 04 loov é&pa datl 1o A

0 B.

Eyére 0% mdlw 1o I' mpdg éndregov vav A, B
70V avtdv Adyov: Adym, Gti loov éotl 1o A té B.

E¢ pap wij, ovx &v v0 I’ mpog éxdregov Ty A, B
70V avrov elye Adyov: &qeu 8¢ loov &ouo fovl TO A
o B.

Ta dga mgds TO avrd Tov avrdv Epovie Adyov
foa diiidoig €oviv: xal mdg o T -avTd TOV avTov
&yee Adyov, éxeive loa otiv' Omep e deiban.

1. o9x doriy Fladoov] py Flassoy elvar P. flarror Fpo

2. @] tov Bp. 3. tovréomy P.  ody vmeeérei] vmeeé-
18 ovdapds V. 4. neidiimep — b:vmspéys] mg. m. 1 F.
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magnitudine M minor non est. et H® > 4. itaque
ZO0 > 4 + M, h. e Z&® > N. K autem magni-
tudinem N non superat, quoniam ZH, quae maior
est magnitudine H®, h. e. maior magnitudine K,
magnitudinem N non superat. et eodem modo
superiora sequentes demonstrationem confiecimus.

Ergo ex inaequalibus magnitudinibus maior ad
idem maiorem rationem habet quam minor; et idem
ad minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem;
quod erat demonstrandum.

IX.

Quae ad idem eandem habent rationem, inter se’
aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet rationem,
ea aequalia sunt,

4 B Sitenim 4:I'=B:TI. dico,

r——— esse A= B. °

nam si minus, non esset 4 : I' == B : I" [prop. VIII].
at est. itaque A4 = B.

1am rursus sit I': 4 = I': B. dico, esse 4 = B.

nam si minus, non esset I': 4 = I": B [prop. VIII).
at est. itaque 4 = B.

Ergo quae ad idem ‘eandem habent rationem,
inter se aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet
rationem, ea aequalia sunt; quod erat demonstrandum.

4. 6v] corr. ex dvm. 2 P. 5. z0d] (prius) P; =6 BFVp,

xnavarolovdotyreg] bis P; corr. m. 2. 6. anodeifwv] post
amo- spatium 1 litt, in quo m. 2 inser. 8¢ F. 8. zo flazroy
— 9: 7jweg) mg. m. 1 P. 13. dot/v] F; comp. p; 46z PBYV.

&) euan. F. 14. naxeive V. 17. uif} peitov @. 18.
size] in ras. Po, elyev B.  &ya] &gy 9. 23, &lxe] in ras. P;
fyed B; &zp F.  doriv F. 26. doriy] comp. Fp; 46t PBYV.
27. naxeiva V.
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’

.
Tév meog ©0 avtd Adyov éydvtev ©0 u&i-
tova Adyov Eyov éxeivo peifdv oty moodg O
0t 70 avro pellove Adyov &xsr, éxelvo Edatrov
5 éatev.
'Exéro pag 1o A moog to I' pelfova Adyov fimeg
70 B mpog té I'" Adywm, Ovv upeifov deve ©0 A tov B.
Eil peo w1, #rov leov éotl ©6 A v B 7 Fao-
6ov. loov ulv ovv otx ot 10 A tH B Exdregov
10 pag dv tav A, B meds ©o I’ tév avrdv &lye Adyov.
otx &geu 04 odn ga loov dorl vo A g B. ovdd
ugv élaeadv éori 16 A voi B 10 A pag dv mog
70 I' éddodove Adpov &lyev fmeg ©0 B medg o I.
ovx &yeu 8¢ olx bpa EAwoedv fott TO A vov B.
15 &elydn OF 0v0F loov: peifov &ea Zovl ©o6 A Tov B.
‘Exéro oy mdiw to I' mpds ©6 B pelfove Adyov
yimeg ©0 I' medg ©0 A° Aéyw, Buve #acadv éore To
B rov A.
Ei! pog i, #jvoe iGov gorlv 7 peifov. [oov udv
20 o0y odx Zov. 10 B 1 A° w0 I' pag dv mdg éndve-
oov tov A, B tov avtov &gz Adyov. ovx e 04
odx doe loov dorl ©0 A tg B. ovd: uny uselfdv
dore 76 B tov A° to I pag dv medg ©d B éidodove
Adyov elyev fimep mpog O A. ovn Fya 06 ovx doa
25 usifov dove 16 B 1od A. £0ely®n 04, Ove 0vdE leov: -
Elarvoy doa d6ti 16 B Tov A.
Tév éga mwpdg ©o avrd Adyov éydvrav 1o uelfova

N

2. 0 ©ov pelfove V. 3. domv] P, comp. p; dene BFV,

7. ©0 A4 peitév éere Bp. 18] zod V, sed corr. tov]
corr. ex t6 V. B] in ras. m. 2 P. 8. dot(] 9, douiv F.
t¢] tob P.  flacrov F. 9. o9¥] PV; om. BFp. éomv B.
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X.

Eorum, quae ad idem rationem habent, quod
maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod
idem maiorem habet rationem, id minus est.

A4 | Bi i Sitenim 4:I'> B: I dico,

n———————1  esse 4> B.

nam si minus, aut 4 =B, aut 4 < B, uerum
non est 4 = B; tum enim esset 4: =B : I
[prop. VII]. at non est. quare non est 4 = B.
neque uero 4 < B; tum enim esset 4: "< B:I"
[prop. VIII]. at non est. quare non est 4 < B.
sed demonstratum est, idem ne aequale quidem esse.
itaque A4 > B.

sit rupsus I': B> I': 4. dico, esse B < A.

nam si minus, aut B —= 4 aut B > 4. uerum
non est B = A4; tum enim esset I': 4 =1T1: B
[prop. VII]. at non est. itaque non est 4 = B.
neque nero B> A; tum enim esset I': B < I': 4
[prop. VIII]. at non est. quare non est B> 4. sed
demonstratum est, idem ne aequale quidem esse.
itaque B < 4.

Ergo eorum, quae ad idem rationem habent, quod

10. eizs]vé'zu B; F, corr. m. 2. 12, &lazroy F. 18, zov
didoaova ildrrove F. slye Adyov P. 14. flarzoy F.
{6t m. 2 F. 15. 83 on V. Post B repetuntur in F:

Betydy o2 ov8t loov> psifoy dea 70 A Tov B. 17. flagrov
F. 20. 4] in ras. m. 1 B. yao]Bmsuper comp. add. m,

2V; & B! 21, slye] @; elygey P , e F. 22. {otl]

dorty P; comp. F addito éoz/ g. 6] ro V.. 7] 70 V.
23. dguw B 6] (prius) zov V, corr. m. 1. #drrove F.
25. 098" @ (non F), -¢ in ras. m. 1 B.  26. flarrov] o, seq.
% m. 1; flascoy P. 27. 4] (alt) om, g. petfove] o,
%q. over m, 1, eras.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 8
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Aéyov &yov usitdv doriv: xal medg O 1O avTd pelfove
Adyov Ege, éustvo Elevrov foviyv: Omep E0er Osibau.

e’

ol ¢ aivra; Adyo of avrol xal a¢iirfjiocg
eloly of avrol;

"Eetwmoay yop ng piv w0 A ngog 70 B ’ odrag
0 I' mpog 10 4, wg 0t ©o I’ meog 16 A, oTrwg 1O
E mpds 10 Z* Aéym, Orv dorly g 10 A moog 1o B,
ottwg 10 E mgog 70 Z.

Eligpda yap tov A,I, E ledxg moAlamidcix
te H,0, K, tov 6t B, 4, Z &ida, ¢ Ervyey, lodxg
mollewieaia va A, M, N.

Kal émel oy og 10 A mpdg 70 B, otrwg 7o
I' mgog ©6 A, xal eiinmear tdv udv A, T lodwug
noAianidoie te H, @, rév 8t B, 4 &lda, & érvyev,
lodnig mordamddoia ta A, M, & é&go Umegéyss T
H vov A, vmegéyer xal vo @ vov M, xal & lgov
dotiv, loov, xal & éAAelmer, €AAelmer. moAwv, émel
éotww wg 10 I’ mpog 10 4, otrwg 10 E mpog ©od Z,
xed eliqnrar vov Iy E (edxg mwodlamidaia ta O, K,
tov 08 A, Z &Ada; o Frvyev, ledug moAlamidoia
¢ M, N, & dga vmegéys 16 @ 100 M, Vmegéyer
xal 70 K tov N, xal & loov, loov, xal & Elarrov,
larvov. alde & vmegeiye 10 @ Tov M, Umegelys
xal ©0 H tov A, xal & loov, ioay, xal & Elarrov,

1. EozwLB comp. p; domu PFV. 2. fladsoy PBVp.
4. loym] , vm, 1; idyoe Bp, Pm. 2, L2 Vm. 2,
6. ot P. 11 4, Z]Z 4F. &) ecorr. F. © 12, za]

ta H, ®, K 7« P, corr. m, 1. 14, péy] m. 2FV. I'lin

ras. m. 2 P. 18. H) inras. m.1p. 8] om. . B, 4]

H, 4 ¢ (non F), &ila lodnig mollamidoie o Ervge V. &)
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maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod
idem maiorem habet ra.tlonem , id minus est; quod
erat demonstrandum,
. XL
Quae eidem rationi aequales sunt rationes, etiam
inter se aequales sunt.
Sit enim 4: B=TI:detI': 4d=E:Z. dico,

A— I— E— - essed:B=E:Z.
B—i d— Z— sumantur enim
Hi f— O——— K——t magnitudinum A4,
Ar———+— Mi———+—1 Ni———1 I'y Eaeque multi-

plices H, @, K et magnitudinum B, 4, Z ahae quaeuis
aeque multiplices 4, M, N,

et quoniam A : B I': d, et sumptae sunt magni-
tudinum 4, I" aeque multiplices H, ® et magnitudinum
B, 4 aliae quaeuis aeque multiplices 4, M, si H
magnitudinem 4 superat, etiam ® magnitudinem M
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor,
minor [def. 5]. rursus quoniam I': J=E:Z, et
sumptae sunt magnitudinum I', E aeque multiplices
8, K et magnitudinum 4, Z aliae quaeuis aeque multi-
plices M, N, si © magnitudinem M superat, etiam K
magnitudinem N superat, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor [def. 5]. sed si ® magnitudinem
M superabat, etiam H magnitudinem 4 superabat?),

1) Imperfectum recte se habet; refertur enim ad ea, quae
iam lin. 16 sq. dicta sunt; cfr. p. 50 13.

m, 2 F, 17, Hlin ras m. 2 V. 20. oy pév P. K, ©
2. 4] X, 4 F, sed corr. &) m 2F. 22rovm2€
24, alla 8l — 25: flarroy (alt)] mg. m. 2 FV (a:z?.l%a
vmeuzs vnsouzsv corT. ex vueq gem. 1 P; vmegéyee BFV
Vnegeiye] p; vweesiysy PB; vnse 160 FV.
3%
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Elavrov: dore xal & vmegéye ©d H tov A, vmeoéys
xal ©d0 K vov N, xal & leov, loov, xal & &iarvow,
Eavrov. xal Zovu ve piv H, K tav A, E lodwug
noAdanddoia, ta-0t A, N tév B, Z &lde, a Frvyev,
lodxig moAdemAdoia' Eovwy dpa wg ©O A mpog ©o B,
otrwg 0 E mpdg 0 Z.

Of &ga v avrg Adye of avrol xal adifiog eloly
of avvol* Owep &ds. dcita.

.

’Eav 7 0mocaoty peyidn dvdioyov, fdrar
Og v TV nyovuévev meog v ThY émouévov,
ovTmg Gmavra Ta NYovpEve WeOg Amevie Ta
ixdpeva.

"Eorweay Omodaotv ueyédn dvdlopov za A, B, I,
4, E,Z, g ©6 A medg ©0 B, oPrwg o I meog ©6 4,
xal 70 E moog 10 Z* Aéyw, 8mi fotlv g vd A meog
©6 B, otrwg ta A4, I, E medg v B, 4, Z.

Elljpde yap vév ptv A, I, E lodug moddamde-
g ¢ H,0,K, 1év 8¢ B, d4,Z &ida, & Ervyev,

20 (6exig moAdamwhdowe ta A, M, N.

Kal érnel doviv og v0 A mdg ©d B, oPrwg To
I’ meds v6 A, xal 10 E modg ©0 Z, xal eldnmron
tov ptv A, I'y E lodug mordemideie e H, @, K
tédy 0% B, 4,Z éAda, d Stvyev, ledug moldamidoia

26 ¢ 4, M, N, & dga vmegéyst 10 H tod A, vmspéyse

xel ©0 @ ot M, xnel vo K vod N, xal & lgov, ldov,
XII. Eutocius in Archim, III p. 186, 25.

2. &flasoov, Flascov V. 4.Z]4P. &) supraF. 7. 1éy0
P; 16yoe BFVp.  16. dot/y] om. F.  i7.1¢] %6 F. &
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et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor.
quare, si H magnitudinem A superat, etiam K mag-
nitudinem N superat, et si aequalis, aequalis est,
et, si minor, minor. et H, K magnitudinum 4, E
aeque multiplices sunt, et 4, N magnitudinum B, Z
aliae quaeuis aeque multiplices; erit igitur 4 : B=E: Z
[def. 5].

Ergo quae eidem rationi aequales sunt rationes,
etiam inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum.

XII.

Si quotlibet magnitudines proportionales sunt, erit
ut una praecedentium ad unam sequentium, ita omnes
praecedentes ad omnes sequentes.

Sint quotlibet magnitudines proportionales 4, B,
IN4,E,Z,itaut sit { :B=I:4=E:Z. dico, esse
A:B—A+T+E:B+.4+ Z

sumantur enim magnitudinum 4, I', E aeque multi-

A 1 — I E:
Br—i d— Z—
H— A——
T 1 M
Ki———1 Ni——-

plices H, ©, K et magnitudinum B, 4, Z aliae quaeuis
aeque mulfiplices 4, M, N. et quoniam est 4 : B
=TI:4=E:Z, et sumptae sunt magnitudinum 4, I’
E aeque multiplices H, ®, K et magnitudinum B, 4, Z
aliae quaeuis aeque multiplices 4, M, N, si H magni-
tudinem A superat, etiam @ magnitudinem M superat

76 F, sed corr.  B] postea insert. F. 19. &l m, 2 F. 23.
pév]l om, Bp. 24. @] m. 2 F. 25. H] in ras. F. .
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xal & Flarvov, Elavvov. dove xal & vmepéyer To
H tob A, Vmepéysr xal ta H,8, K tov 4, M, N,
xel & leov, lee, xel & Slevvov, fiarrvova. xel éare
70 uiv H xel mH@KzovAxalrmuAI"E
to'amg woldanddeie, é’uea&nmg dov 1) bmocrovy ysyé&n
omoswvoty usysdov lcov vo wAijdog Exadrov éxdavov
lodng moddamAdoiov, 66amAdoioy éoriy Fv Tov ueys-
ddv évdg, rocovramidoia Ferar xal Ta Wdvia TV
wavrow. 06 v avre Oy xel 10 A xal ve A, M, N
100 B xel vév B, 4, Z fdo?mg éorl mollemAdoix:
Eoriy aga og 10 A medg 1:0 B, ottwg & A, ', E
mwpdg & B, 4, Z .

'BEav dga 7 6mocaotv ueyédn dvdloyov, Earar
og v 1dv fyovpdveov medg Ev Tdv émoudvav, otrwg
dmevra ve fyovusve meog dmevra ve Emdusve' OmweQ
&0 dstkau. .

o'
- ’Eav moatov modg devregov Tov avrov &y
Aéyov xal toirov medg Téraprov, Tolrov 0%
npog téragrov uslfove Adyov Eypy 1 méumrov
wQog Extov, xal we@TOY WPOG OevTEQov pelfova
Adpov Eker 7 méumrov meog Exrow.

Igdrov yep ©o A meog devrsgov 16 B Tov avrov
éévm Adyov xal volvov o I' medg tévagrov 7o A,
tolrov 0% ©0 I’ mpog téragrov 0 A uelfova Adyov
ééve 1) méumrov. 1o E moog Exvov 10 Z. Adpwm, Om
xel mpdrov o A medg dsvrsgov 1o B pelfove Adyov
&er fmep méumvov vo E meog Exrov vo Z.

1. #lacgoy Flacoov V. 2. zd] 76 P. tay] tov P,
8. loa] loov PBp. flassoy flascov P; Flarrov flatrov Bp.
5. ddy] dv P. 6. lowv] lsoy BF. 7. mollamidoe V.

10. zov B] litt. B e corr. dotl] Eorar p. 11. z¢] o
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et K magnitudinem N, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor [def. 5]. quare, si H magni-
tudinem A superat, etiam H 4 6 4 K magnitudines
A 4 M-}~ N superant, et si aequalis, aequales sunt, et si
minor, minores. iam H magnitudinis Jet H4- 68 4- K
magnitudinum A -4 I' 4 E aeque multiplices sunt,
quoniam si datae sunt quotuis magnitudines quotuis
magnitudinum numero aequalium singulae singularum
aeque multiplices, quoties multiplex est una magni-
tudo unius, toties etiam omnes omnium erunt multi-
plices [prop. I]. eadem de causa etiam 4 magnitudinis
B et 4 4+ M - N magnitudinum B 4+ 4 -+ Z aeque
multiplices sunt. itaque
A:B=A+ T4 E: B+ 4+ Z [def. 5].

Ergo si quotlibet magnitudines proportionales
sunt, erit ut una praecedentium ad unam sequentium,
ita ommes praecedentes ad omnes sequentes; quod
erat demonstrandum.

XIII

Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem
rationem habet, tertia autem ad quartam maiorem ra-
tionem habet quam quinta ad sextam, etiam prima
ad secundam maiorem rationem habebit quam quinta
ad sextam.
A— I M i i H
Bi-—— 41— Ni——1—  Ki ! }

Sitenim4:B=I:detI': 4> E:Z. dlco,esse
etiam 4: B> E: Z.

FV. 12. z¢] 7o F. 16. anavw] (alt) mavra P, 20.
1) P; 7imee BF Vp. 22. 7} P; mrsp BFVp. 23, udv yae
P. zov BF. 26 #] P, Fm. 1; jime¢ BVp, Fm. 2.  28. EEar)
fyet P. 7imee ©0 E moos 0 Z P.
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Ensl yag éove wwa tov udv I, E (6dug mollda-
mhdoin, tov 02 4,Z dlda, @ Evvyev, lodxg molda-
midoie, xal 1o piv tov I' moAdamddoiov tov tov A
nwodlaniaclov vmegéyeL, v0 Ot vov E moldawldciov
o0 70U Z mollamdaclov ovy Umepéysr, siipdw,
xal Eovw vov udv Iy E lodug moldawiacie te H, O,
tov 0t A4, Z &hia, d@ Frvgev, lodug moAdamideoin
¢ K, A, dare vo ptv H vov K vmepéyav, vo 0t @
o A py Vmeéyev: xal odamideiov uév deri To
H vov I', rodavrenideiov Efare xal ¢ M vov A,
ocarwiaciov 0t 6 K 100 4, vodaviamiaciov E6re
xal 70 N zov B.

Kol énel doriv og 10 A medg ©0 B, otrwg 70 I
weog ©6 A, xal &ldnmrer tév pdv A, I' lodxig modle-
nAdcie v M, H, vov 6t B, 4 &Ade, & Evvyev, loc-
ug moddemddowe e N, K, & dgo vmegéyes 10 M
tov N, vmegéyer xol 6 H vov K, xel & iov, igov,
xel & Elatvov, Elartov. vmegéye 0% vo H tov K-
OmegéyeL Gpo xal 6 M vov N. 70 0% @ 7ov A ovy
vmeoéyer: nal dote ta uiv. M, @ rov A4, E ledug
noAdamidee, ta 02 N, 4 vév B, Z &Ade, a Ervyev,
loduig moAdamddeia: To dpa A meds ©0 B uslfova
Adpov &ge fimeo to E moog o Z.

’Eov Goa modtov mgdg devregov Tov avrov &p

1, Post yoe add. Theon: ©6 I' meog 70 4 pelfove ddyov
&yee dimee 6 E moos ©6 Z (BFVp); om. P. 2. zév 8t 4, 2
— mollemldoie] mg. m. 1 F, 8. ©6] corr. ex @ m, 1V,

zo9] (alt) postea insert. m. 2 F. 7. @] supra F. 8,
Ante vnepézs'z’v ras. 2 litt, V. 9. p1] P; ov wy F; ovy
BVp. 15. @] supra m. 2 F. 20. ta] corr. ex 7o m. 1 V.

A] in ras. P, 21, za 8¢ — 22: wollazideia] om, F, 22

0 dee A meog 7o B] in ras, m. 2 F, seq. uestig. 12 litt
24, #ya V.
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nam quoniam sunt quaedam') magnitudinum I', E
aeque maultiplices, magnitudi-

E——1 A N
z num autem A, Z aliae guaeuis
o , aeque multiplices, et multiplex
A magnitudinis I" multiplicem

magnitudinis 4 superat, mul-
tiplex autem magnitudinis £ multiplicem magnitudinis
Z non superat [def. 7], sumantur, et sint magnitudinum
I, E aeque multiplices H, ®, magnitudinum autem 4, Z
aliae quaeuis aeque multiplices K, 4, ita ut H magnitu-
dinem K superet, ® autem magnitudinem 4 non superet.
et quoties multiplex est H magnitudinis I', toties
multiplex sit M magnitudinis 4, quoties autem multi-
plex est K magnitudinis 4, toties multiplex sit N
magnitudinis B. et quoniam est 4: B=1TI:4, et
sumptae sunt magnitudinum A4, I' aeque multiplices
M, H, magnitudinum autem B, 4 aliae quaeuis aeque
multiplices N, K, si M magnitudinem N superat,
etiam H magnitudinem K superat, et si aequalis,
aequalis est, et si minor, minor [def. 5]. werum H
magnitudinem K superat; quare etiam M magnitu-
dinem N superat. @ autem magnitudinem 4 non
superat. et M, ® magnitudinum 4, E aeque multi-
plices sunt, N, 4 autem magnitudinum B, Z aliae
quaeuis aeque multiplices.’) itaque
A:B>E:Z.
Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar-
tam eandem rationem habet, tertia autem ad quar-

1) pév et 8¢ lin. 1—2 inusitate quidem posxta. sunt,
neque tamen ita, ut ferri nequeant.
2) Cfr. lin. 6—8 cum lin. 9 sq.
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Adyov =xal volrov wpog Téragrov, telrov 0% mpdg
véragrov pelfove Adyov &y % méumrov mpog Exrov,
xel mpdrov weog Osvregov pelfova Adyov Eker 17
wéunrov mweog &xvov' Gmsp E0e Oetfau.

5 9’.

‘Ecv modtov medg dsvrepov tov avrov &xy
Aéyov xol roirov medg véragrov, 10 0t mQwm-
Tov tod tolrov psifov g, xal 16 devregov rov
revagrov pelfov f6var, xév Il6ov, [oov, xdv

10 flazrov, ElatToV.

ITgérov yag ©o A mpds dsvrsgov 10 B 10V ad-
Tov égérm Adyov xal volrov 7o I' mgog téregrov o
4, ueitov 0 Zoto v0 A4 vov I Aépw, 8te el 76 B
Tov A usifév dovwv.

18 ’Emel pog 10 A vov I' psifdv éerwv, ddho 0¢, o
Frvyev, [uépedog] o B, ©6 A &po mpog 10 B pslfova
Adyov &g fimeg vo I' woég ©6 B. wg 0% ©o A meog
v0 B, ofrwg ©0 I' meog ©0 4° xal ©0 I' &g modg
10 A pelbove Aoyov E&qa fimsg vo I' medg 70 'B.

20 mpdg 0 0% 70 avrd uslfova Adyov E&yeu, éxcivo EAao-
oov doriv: Elacdoov dga 10 A vov B @ore ueitdy
éoti 6 B vov 4.

‘Ouotwg On dettopev, Gvv xdv loov 7 vo A 6 T,
loov &6rar xal ©0 B v A, xdv Eadoov 7 10 A

26 tov I, Aagoor Eorar xal vo B rov 4.

‘Eav &go meavov mgdg Osvrsgov Tov avrdv &y
Adyov xal tolvov mpog Térvaprov, o Ot mpdTov TOD
rolrov usifov ), xel to devregov vod Terderov usifov
forar, xdv loov, loov, xdv EAatvov, Elarvov: 8mep

30 &0er Osifa.
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tam maiorem rationem habet quam quinta ad sextam,
etiam prima ad secundam maiorem rationem habebit
quam quinta ad sextam; quod erat demonstrandum.

XIV.

Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem
rationem habet, prima autem tertia maior est, etiam
secunda quarta maior erit, et si aequalis, aequalis erit,
et si minor, minor.
A T o' i Sit enim 4 : B=I:4,et
Bi 1 d——  A>T. dico, esse etiam B> 4.

nam quoniam est 4> I, et alia quaeuis magni-
tudo est B, erit 4: B> I': B [prop. VIII]. uerum
A:B=1T:4 quare etiam I': 4>1T: B. sed ad
quod idem maijorem rationem habet, id minus est
[prop. X]. itaque B> 4. 4

similiter demonstrabimus, si 4 = I', esse etiam
B= A, et si A<T, gsse etiam B < 4.

Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar-
tam eandem rationem habet, prima autem tertia
mfior est,. etiam secunda quarta maior erit, et si
aequalis, aequalis erit, et si minor, minor; quod erat
demonstrandum.

2. t6 zéragroy B. #yee Vo. dmeg Vo. 8. fime Vo
9. xéy] nal &v V. uéy] nal &v V. 18. 4] 4 ¢.
15. peifdy éove 76 A4 tov I' P. ué] corr. ex zov V.  zov
corr. ex zé V. 16. frvge Vp. péyzdog] om. P. 20. o
m. 2P, Horrov F. 21, flarrovF. 23.qjsupram.1F, 24,
%&y] xal, supra scr. fdv m. 2 V. flarroy F.  26. floaz-
tov F, xaf] om. V. 26. medrov] -rov inras. m. 2 V. 29.
flasoov Elwooor p.
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g’

Ta uépn roig weavrog mwollamiadiolg tov
avrov Egeu Adyov Anepdévra xardiinia

"Eeto yag ladxig moldamAdaiov to AB tov I xal
to AE vov Z* Aéym, ot fovly g 10 I’ mpdg 1o Z,
ottwg 10 AB mgég ©0 AE.

“Enel yag lodwmg é6tli moldamAdoiov vo AB tov
I’ xal ©v0 AE vov Z, 66e Gga éorly &v vgp AB pe-
yédn loa vp I, vocevra xal év vg AE loa ¢ Z.
diporiedm ©o ulv AB &lg vé vd I' loa va AH, HB®,
@B, 16 0t AE &ls v 6 Z loa v& 4K, KA, AE:
oo On loov to mAfjdos v AH, HO, OB 1o misj-
de. vov AK, KA, AE. xal énel loa éovl va AH,
HO, OB diifhoig, fore 0% xal ve AK, KA, AE
loa aldnhog, dotwv dga &g to AH mgog vo AK,
ottwg ©0 HO® meos 60 KA, xal 16 @B mpog 70 AE.
forou Hga xal o Bv rdv fyovpévav meog v v
émoudvav, olreg Gmavie To Nyovpsva meos Amavre
to émdpeve Forv doo wg 10 AH moog ©0 AK,
obtwg t0 AB maog ©0 AE. leov 0% vo uiv AH
wp I'y ©0 0% AK ©d Z' lomw dea dg vo I' mpdg
©0 Z otrwg 70 AB medg vo6 AE.

Te é&pa uéen toig doavrwmg moAlamdaciotg Tov
avrov &g Adyov Anpdévee xavddAnlec Gmep &0e
detat. )

XV. Pappus V p. 338, 4.

5, doziv] m. 2 F. 7. dovtv F. 8. ueyé®er V. 11,
elg ¢ 1 2] in ras. m. 2 V. Z%‘ seq. ras. 8 litt. V; Z
peyédn Bp. 12. ©B] @ Eg (non F), BO B. 18. K 4]
HA V. {sa ¢ililog V.  éoriv B, 14. dililog] om, V.
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XV.

Partes et similit?er multiplices eandem rationem
habent suo ordine sumptae.

Sit enim 4B magnitudinis I" et 4E magnitudinis
Z aeque multiplex. dico, esse I': Z = 4B : 4E.

nam quoniam 4B magnitudinis I'" et 4 E magni-

H @ tudinis Z aeque multiplex est,
- At——+——B I'— quot sunt in 4B magnitudines
magnitudini I' aequales, tot
etiam in 4E sunt magnitudini
Z aequales. diuidatur 4B in partes magnitudini I’
aequales, 4/ H, HO®, ®B, et 4E in partes magnitudini
Z aequales, 4K, KA, AE. erit igitar numerus mag-
nitudinum 4 H, H®, B numero magnitudinum AK,
KA, AE gequalis. et quoniam A4 H — HO — @B
et 4K —= KA = AE, erit AH: AK=H®: KA
= @B : AE [prop. VII]. quare etiam ut una prae-
cedentium ad unam sequentium, ita omnes praece-
dentes ad omnes sequentes [prop. XII]. itaque 4H
: dK = AB: AE. verum 4H =T, 4K = Z.
itaque

K A
Ad1———E Zit—i

I':Z=A4B: 4E.
Ergo partes et similiter multiplices eandem ratio-

nem habent suo ordine sumptae; quod erat demon-
_strandum.

éotlv B, 8 xal za] O seq. lacuna o. 16. ®B] BO F.
AE)] post ras. 2 litt. P. 21, 7] corr. ex 7o m. 1 p.
4dK]| 4 in ras. m, 2 P. Z] corr. ex K m. 2 F. 24.
fgee BFVp.



46 ITOIXEIRN &’

’

LS.

'E¢v téocaga peyédn dvdoyov 1, xal é’va}.-
Aok avddoyov E6ral.

"Eorw téceaga peyédn dvdioyov ve A, B, I, 4,

5 g 160 A meog 70 B, ovrwg t0 I meog 10 A°  Adym,
87t xal dvaddeg [avddopov] forar, og ©0 A mEdg TO
T, otrwg ©6 B madg ©6 A.

Eiljpdo yeg tov udv 4, B lodxg moddamiadie

e E, Z, tov 0t T, 4 &Ada, & &vyev, lodxig moAda-
10 mAdee T H, O.

Kol émel loanig fovl moddamAddiov o E rot A
xel 10 Z tov B, ta 0% uéon vols meavrmg modlamda-
olog Tov avTov &ge Adpov, oty dga dg 1O A 70§
70 B, otrwg 10 E medg ©0 Z. dg 0% 10 A medg T0

15 B, otrwg 70 I' mpdg 10 A4° xal dg &pa 6 I' meds
76 4, otrwg 10 E mgog v0 Z. mdlw, énsl tvd H, O
tév I, 4 lodug éotl moldawAdein, éovy &po dg 7O
I’ mgog 10 4, otrwg 70 H mpés ¢ ©. g 02 vo I
nedg 10 A, [ofrag] ©0 E mpdg ©6 Z* xel dg doa TO

20 E mpds 10 Z, oirmg 70 H ato(')g 10 0. dov 0% réo-
Goge ueye’&n amxl.oyov N, 70 ¢ atgonov tov Tolrov
p,ai‘gov 7, xel ©o 651;1:5901; 0¥ terdgrov y.eagov Zavat,
xdv loov, loov, xav Eiavrov, EAatrov. &l doo Dmeg-
éxer 0 E vov H, vmeoéyer xel 0 Z vov @, xal &

25 lgov, loov, xel & Eatvov, Elarvov. xel fove to pdv
E, Z ©6v 4, B lodug woldarwhdeia, v 6% H, @ tav

6. dvaloyoy] om. P.  forer] dorww P. ‘to! (alt.) om. F.
8. ydq] supra F. 9. &] supra F. 11. é6z{] om. Bp.
uollcmlamor] -ov in ras. P. 13. idyov] P; doyov ing-

dévre xarddinle Theon (BFVp). 15, ovtwg] sapra p; om. b.
16. Z] corr. ex 5 m. 2 V. H,6]6, HBp. 17. wolla-
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XVL

Si quattuor magnitudines proportionales sunt, etiam
permutando proportionales erunt.

Sint quattuor magnitudines proportionales 4, B, I,
4, ita ut sit 4: B=1": 4.

A — D— X .

Bi—i A dico, etiam permutando esse
E; b I tHi i A:F=B:A'. Lo

Zm 1 01— sumantur enim magnitudi-

num 4, B aeque multiplices
E, Z, magnitudinum autem I, A aliae quaenis aeque
multiplices H, &,
et quoniam E magnitudinis 4 et Z magnitudinis
B aeque multiplex est, partes autem et similiter mul-
tiplices eandem rationem habent suo ordine sumptae
[prop. XV), erit £:B=E:Z. verum 4: B=1T": 4.
quare etiam I': 4 = E : Z [prop. XI]. rursus
quoniam H, ® magnitudinum I', 4 aeque multi-.
plices sunt, erit I': 4 = H:® [prop. XV]. uerum
I':4=E:Z. itaque etiam E:Z = H:® [prop. XI].
si autem quattuor magnitudines proportionales sunt,
et prima maior est tertia, etiam secunda maior erit
quarta, et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor
[prop. XIV]. itaque si E magnitudinem H superat, etiam
Z magnitudinem @ superat, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor. et E, Z magnitudinum 4, B

midowa] seq, Ta 8t péen rois doavimg mollemlaclog zov «db-
oy fyxa loyov Angdévra wnardlinle Bp. 18. I'] in ras.
m. 1p. g d]ald’ dgF.  19. odtwg] om. P. = 20. 74]
(alt.) e corr. V. 23. fAcooov, flaceov V. 24. O] seq. ras.
1 litt. V.  =xal &f] ndv Theon (BFVp).  28. xal &] xév
Theon (BFVyp). édemy F. 26. ta 8¢ — p. 48, 1: molle-
#xldoie] mg. m. rec. p.

/



48 ZTOIXEIRN &'.

T, 4 &Aa, & Ervyev, l6dng moldamideia: Eoriy dge
wg 10 A mgog 70 I, otrwg ©0 B meog 10 4.

Eqv doa téddega ueyidny dvddoyov 7), xal ével-
AaE avddoyov Zaroi Omeg &0er Oeifau.

5 e
‘Eev aupnelpeva ueyédn dvdloyov 17, xal
diatpedévra avaloyov EoTac.
"Eetew ovpxslusve ueyédn dvadoyov ve AB, BE,
I'd, 4Z, &g 0 AB neog 16 BE, otrwg 10 I'd medg
10 20 AZ° Aéyw, Ovv xel Ougedévra avadoyov Eorva,
og 10 AE mpog ©0 EB, obrwg 160 I'Z mpdg 10 AZ.
Ellqgpde pap tov piv AE, EB, I'Z, Z 4 l6dng
woldanidoie v« HO®, ®K, AM, MN, rév 0t EB,
Z A4 e, ¢ Ervyev, (6anig woldamidoie va K5, NII.
16~  Kal énel lodng é6rl moliemdddiovr 10 HO tov
AE xal ©o OK vov EB, lodxg dpa vl moAdamie-
‘6ov 10 H® vov AE xal 10 HK vov AB. [odxig
0¢ Zove mordamhdeiov ©0 HO 1o AE xnel to AM
tov I'Z° ledug wtoa €orl moldamAddiov vo HK tov
20 AB xal t0 AM vov I'Z. madw, émsl lodumg éori
woldazmlagiov ©do AM vot I'Z el 16 MN zov Z 4,
loduig &oo Zovl mollamddeiov 16 AM vov I'Z xal
%0 AN vod I'd. lodng 0% 4v moAdaxAdoiov ©o AM
tov I'Z xel 16 HK tov AB* i6dug doo forl mol-
25 Aemddaior 60 HK 100 AB nol 160 AN tov I'd. ©a
HK, AN &ga tvév AB, I'd (odnig éovl morlamldeie.

1. @] supra m, 2 F. 11, Eli;l BE Bp, et V e corr.
0 AZ) 0 Z4 F, V m. 2; 4Z P. 12. EB] supra m.
2 F. 17. HKX] H in ras. m. 1 V, AB] Aecorr.m. 2 V.

18. AM] in ras. m. 2 V., 19. 'Z] I' in ras. m. 2 V.
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aeque multiplices sunt, et H, ® magnitudinum I', 4
aliae quaeuis aeque multiplices; itaque 4:I'=B: 4.
Ergo si quattuor magnitudines proportionales sunt,
etiam permutando proportionales erunt; quod erat de-
monstrandum.
XVIIL

Si compositae magnitudines proportionales sunt,
etiam dirimendo proportionales erunt.

Sint compositae magnitudines proportionales 4B,
BE, I'd, AZ, ita ut sit AB: BE=T4:4Z. dico,
etiam dirimendo esse A E: EB=IZ: 4Z.

sumantur enim magnitudinum AE, EB, I'Z, Z4
aeque multiplices H®, 6K, AM, MN et magnitudi-
num EB, Z A4 aliae quaeunis aeque multiplices K5, NII.
et quoniam H® magnitudinis 4E et ® K magnitudi-
nis EB aeque multiplex est, erit H® magnitudinis
AE et HK magnitudinis 4B aeque multiplex [prop.I].
verum H® magnitudinis 4E et 4 M magnitudinis I'Z
aeque multiplex est. itaque HK magnitudinis 4B et
AM magpitudinis I'Z aeque multiplex est. rursus
quoniam 4M magnitudinis I'Z et MN magnitudinis
Z 4 aeque multiplex est, erit 4 M magnitudinis I'Z
et AN magnitudinis I'4 aeque multiplex [prop. I].
erat autem 4 M magnitudinis I'Z et HK magnitudi-
nis 4B aeque multiplex. itaque HK magnitudinis
AB et AN magnitudinis I'd aeque multiplex est.

dge] in ras. m. 2 V. HK) K in ras. m. 2 V; AMP.
20. AB) Binrasm. 2 V; ’'ZP. AM) HK P,  IZ]
AB P. milw éxsl{ — 21: 709 I'Z] mg. m. rec. B; om. p.
21. Z4] 4Z BVp. 28. AN] AH V e corr. m. 2. 24.
tov] (prius) bis p. AB] eras. p.
Euclidos, edd. Heiberg et Menge, II 4
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wodwy, énel loaxg €orl moldamlasiov to @K rov EB
xel 10 MN vov Zd, &6t 0t xel 6 K5 vov EB
leaxig moAdemddoioy xal vo NII vov Z A, xel evv-
160ty 10 OF vov EB lodxig dotl mollamAdeiov xal
5v0 MII tov Zd. Kel émel édotiv dg to AB m@og 1o
BE, ottag 10 I'd mgdg ©0 AZ, xal eidnnrar tav pdy
AB, I'd ledng mordamwiaaia ta HK, AN, zav 0}
EB, Zd l6dwmg mollamidoia ta OF, MII, & éoa
vmegéyer ©0 HK tob O, vmegéyse xal 16 AN ot
10 MII, xal & loov, lGov, xal & EAatrov, flarrov. Umeg-
sgérm 0 to HK rvov OF, xal xowot dgaigedévrog
700 OK Umepéyer dga xal v6o HO tov K5 alie
&l vmegeiys 10 HK vov OF, vmegelye nal 70 AN 7vov
MIT" dmegéyer dga xal v6o AN tov MII, xal xowov
15 apaipedévrog voo MN vmegéys xal v0 AM tod NII
wore & vwepéyee vo HO vov K5, vmegéyss nal 1o AM
tov NII buolwg On Oslbopsy, 8ve xdv loov 7} zo HEO
v K35, loov &ovor xal ©0 AM v¢ NII, xdv &lartov,
éavrov. xal dove ta plv HO, AM rov AE, I'Z
20 (ganig moldamAeoix, ta 0% KJE, NII vov EB, Z4
#ida, & frvyev, ledug modlanddoie Eovw Goa g TO
AE mpdg & EB, otrwg ©0 I'Z mgog 10 Z 4.
‘Eev dou auyxelusve ueyédn avdloyov 1, xel duat-
gedévra dvdadoyov Eorar: Omep £der Ociba.

1. dotty FV. 3. Z4) ZB F. 4. 16] &ex ©6 Bp; dev
add. m. 2 F. 6. 4Z])Z4 BVp. 7. AN]e corr. m.2V.
8. Zd4] 4Z P. Seq. in Bp: dile & frvgey; idem V m. %
et F in ras. m. 2 (om &), sed omisso lodxig (fuit in mg. m.
2, sed euan.). 10, fagooy, Faggoy p.  12. dilé] gid’ FV.
13. dmegeiye] PVp; odmeqeizey B; vmepéyer e corr. F. %0
HK tot ©F ovmegeize] mg. m. 1P, vnegeiye] p; vmeQelyEy
PB; tmeoéger FV. AN] AH in ras. m. 1 p.  18. dmeeézer]
-éget in ras. P. K5)] in ras. V. 18, #orar] om. F
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itaque HK, AN magnitudinum 4B, I'4 aeque multi-
plices sunt. rursus quoniam @ K magnitudinis EB et
MN magnitudinis Z4 aeque multiplex est, et K5
magnitudinis EB aeque multiplex est ac NII magni-
tudinis Z 4, etiam componendo @®F magnitudinis EB
aeque multiplex est ac MII magnitudinis Z 4 [prop. II].
et quoniam est 4B: BE=I'd: 4Z, et sumptae sunt
magnitudinum 4B, I'4 aeque multiplices HK, AN,
et magnitudinum EB, Z4 aeque multiplices 85, MII,
si HK magnitudinem @5 superat, etiam 4N magni-
tudinem MIT superat, et si aequalis, aequalis est, et
si minor, minor [def. 5]. itaque HK magnitudinem
@F superet, et ablata, quae communis est, @K,
etiam H® magnitudinem K5 superat. uerum si HK
magnitudinem @ 5 superabat, etiam 4N magnitudinem
MIT superabat [lin. 8 8q.]. ergo etiam 4N magni-
tudinem M1II superat, et ablata, quae communis
est, MN, etiam 4M magnitudinem NII superat.
quare si H@® magnitudinem KJF superat, etiam A4M
magnitudinem NIT superat. similiter demonstrabimus,
si HO® = K[, esse etiam AM=NII, et si HO< K[,
esse etiam AM < NII. et H®, AM magnitudinum
AE,I'Z aeque multiplices sunt, K 5, N II autem magni-
tudinum E B, Z A aliae quaeuis aeque multip]ﬁes. itaque
AE:EB=T2Z:Z.4 [def. 5].

Ergo si compositae magnitudines proportionales
sunt, etiam dirimendo proportionales erunt; quod erat
demonstrandum.

flacooy, flacsov Bp. 19. AE, T'Z} T'Z, AE Bp et F eraso
I 20, K5]KZg. 21.d]supram 2F. 22 Z4]Z
in ras. V; 4Z Bp.  28. 7] &6t V, supra scr. m. 2 g.

4*
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’

o’

‘Ecy Oinonquéva psyédn avaloyov 1), xal
ovvredévra avdioyov Edral.

"Eete dumonuéve ueyédn avdiopov ve AE, EB,
I'Z, Z 4, ég 160 AE mpdg ©o EB, ovrwg to I'Z mos
10 Z4° Aéyo, Ot xal ovvredévra dvdloyov Eorva,
wg t0 AB ngc‘)g 70 BE, oﬂzwg o I'd n:g(‘)g 0 ZAd.

Ei yao wij forww &g to AB n:gog ©6 BE, ovtmg
o I'4 n:gog 10 JZ, Eovaw dg 10 AB meds ©o0 BE,
ottag 10 I'd Hror meds EAecedy T vov AZ 3 medg
peifov.

"E6te ngotego'u ngog €).a66011 10 AdH. xal Emel
dotv wg 10 AB meds 70 BE, otrwg v I'd medg 7o
4H, ovpxslpcva pepédn dvdloydyv foriv @dre xal
diaigedévra avdioyov fotar. ot dga g v0 AE
ngds 70 EB, otrwg o I'H meog vo HA. vmixsizan
0t xel og 10 AE mpog ©0 EB, otrag 1o I'Z medg
0 Zd. xal og &ga o I'H medg o Hd, ottwg to
I'Z moog ©6 Zd. peitov 0% ©0 mearov vo I'H tov
tolrov tov I'Z* usitov doa xal v0 devrsgov 16 HA
tod tevdgrov tov Z 4. dAde xal Edevvov' Omep éoviv
advvarov' ovx dga dotlv bg 1o AB meds o6 BE,
ottwg vOM'd modg EAagoov 100 ZA. Oupolwg Oy Osi-
Eopev, OvL 0V0} mog weifor' medg avrTd Hee.

4. AE] 4 PBFV. 5. I'Z] (prius) I PBFV. . 24
4Z F. T7.t6] (alt)om.P. ZA14ZF. 9, d] (alt) om. P.
4Z) PF, Vm. 2; Z4 Bp, Vm, 1.  dg 76 — 10: 70 I'd]
mg. m. 2 V. 10. Zlacedy 7] flavrov o, supra scr. i m. 2.

tov] o100 F.  4Z]PF,Vm. 2; Z4 Bp. = 12. flavrov F.

13. dg ro;l ®6® p, ut iam lin. 9 et postea saepius. BE]
BO® 9. 0] (quartum) om. B, 14. .4otiv] e corr. B. 186.
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XVIIIL

Si diremptae magnitudines proportionales sunt,
etiam compositae proportionales erunt.

E Sint diremptae magnitudi-
Al——————IB nes proportionales 4 E, EB,
ZH I'Z,Z4, ita ut sit AE: EB
o =TIZ:24. dico, etiam
compositas proportionales esse,

AB:BE=1TI4d:Z4.
nam si non est AB: BE=I4d:4Z, erit ut 4B
ad BE, ita I'd aut ad minus magnitudine 4Z aut
ad maius.
prius ad minus 4 H aequalem rationem habeat. et
quoniam est AB: BE — I'4 : 4 H, compositae magni-
tudines proportionales sunt. quare etiam diremptae
proportionales erunt [prop. XVII]. erit igitur
AE.:EB=TH:HA4.
supposuimus autem, esse etiam AE: EB=IZ:Z4d.
quare etiam I'H : H4d = I'Z : Z 4 [prop. XI]. sed
prima I'H maior est tertia I'Z; itaque etiam secunda
H 4 maior est quarta Z4 [prop. XIV]. uerum etiam
minor est; quod fieri non potest. itaque non est
ut 4B ad BE, ita I'4 ad minus magnitudine Z 4.
similiter demonstrabimus, ne ad maius quidem aequa-
lem rationem habere I'4. itaque I'd :Z 4= AB: BE.

I 1 4

T'H] I'B ¢ (non F). 18. Z4] 4Z F. %ol og dea — 19:
1024 mg.m. 2 V. 18. zd] (tert.) om. B. 19, usifova P
m. 2, sed corr. 21, reragrov] in ras. p. flocsov Bp. 23.
élattor F, Z24] in ras. m. 2 V; 4Z Bp.
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'Eev &go dimonuéve ueyédn dvdloyov 9), xal cur-
redévra dvaloyov Eorar Omep Eder Octke.

T

'Eav 71 &g Glov mpog SAov, oVrwg dpaigsdiy
weds apaipedév, xal 16 lowwdv mpdgs 7o Aot-
wov Eotar g GAov wpdg Glov.

"E6rw pae os 0dov 10 AB medg SAov ©d I'd, ov-
tog dpuugediv 10 AE meds apapedtv 10 I'Z: Adyw,
Ove xal doumdv vo EB mpog Aowmov ©o ZA Eevan o
8iov 0 AB mpog dAov o I'4.

"Enel pdo fovwv dg ©0 AB mpdg v6 I'4, oDrag 0
AE mpog vo T'Z, xel dvaddet og ©0 BA mds
AE, ottog 10 AT mpog ©o I'Z. xal émel ouvpxelpsve
ueyédn dvdloyév éotiv, xal Owepedévia awvdloyov
fotae, oog 0 BE mods to EA, otrwg to AZ mpds
t0 'Z* xol évedddf, g 10 BE mgdg 16 AZ, otras
v0 EA mgdg ©o ZI. g 0} v0 AE mgdg ©d I'Z, ov-
rwg Unéxeirer SAov 16 AB modg Shov o I'd. xal
Aoumwdy &ge ©d EB modg Aoimdy 16 Z.A Eorvew adg bAov
t0 AB mpdg SAov ©d I'd.

"Eov &pa 1) dg SAov medg GAov, otrmg dpargedv
wog apaipedéy, xal ©0 Aoumdv meog vO Aomwdv E6Tel
wg OAov mdg OAov [Bmep #0s detfa).

(Kol émsl &0elydn og ©0 AB mpdg 10 I'd, ovrws
©0 EB mgdg ©0 Z A, xal dvald&E g 16 AB mpdg 70
BE otrag ©6 I'd ngds ©6 Z A4, guyxslusve dge ueyédn
dvahopdy forv: &0siydn 6% dg ©0 BA medg 1o AE
otrag ©0 AT meds ©6 I'Z: xal doviv dvaorgépavri).

1. n] fotoe @ (non F), 2. forai] eras. F. &8 apatet-
O 10 AE mpds] mg. m. 2 F. 9, medg] meds 76 . 10
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Ergo si diremptae magnitudines proportionales
sunt, etiam compositae proportionales erunt; quod erat
demonstrandum.

XIX.

Si totum ad totum eandem rationem habet atque
ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reliquum ean-
dem rationem habebit ac totum ad totum.

Sit enim AB:I'd = AE:T'Z. dico, esse etiam

E
Ai | B

Z
I | 14

EB:Z4=A4AB:TI'4.

nam quoniam est AB:I'd = AE:I'Z, etiam per-
mutando est BA: AE = AI': I'Z [prop. XVI]. et
quoniam compositae magnitudines proportionales sunt,
etiam diremptae proportionales erunt,

BE:EA = AZ:TI'Z [prop. XVII].
et permutando [prop. XVI] BE: 4Z = EA:ZT. sed
.supposuimus, esse AE:I'Z = AB:I'd. itaque etiam
EB:Z4=A4B:TI'4.

Ergo si totum ad totum eandem rationem habet
atque ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reli-
quum eandem rationem habebit ac totum ad totum;
quod erat demonstrandum.

6lov] (alt) m. 2 V.  11. domt @ (non F). Glov vo AB meos
olov t¢ Theon (BVp, F enan.). 18. 4] I'd P. 14.
éotiv] F; douu PBVp, 16. Post o¢ add. dea Pm. rec.,
V m 2; Bp.. 16. I'Z] ZI' P. ‘#vallaf &ex édzdv Theon
(BFVp). 19. Z4] 4Z P. 21, moos dgateefév] mg. F.

24, mootope mg. m. 2 V. xol dmel] euan., del. m. 2 F.

25. 70 Zd4) Z4 P. 26. 70 ZA) F; Z4 P; w6 4Z V,
Bp in ras. = 27. dorew] in ras. m: 2 V; forar Bp. &% xel
&5 P. 10 AE] AE Bp.  28. 1w I'Z] PZ Pp.
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ITégiopa.
'Ex 07 ToUrov @avegov, 0ti dav Guyxeipeve ueyedn
dvdloyov 1), xel dvecreépavr avddoyov éotar Omse
£0e detkou.

’

%

‘Eocv 7 tole peyédn xol &Ade adrolg loe o
niijdog, 6vvdvo AepPaviusva xal év v avTd
Adyw, 07 leov 0t 70 me@Tov ToD TeiTov peifov
9, %al ©0 réregrov tod Exvov wmeifov Ecras,
xdv loov, l6ov, xdv Elatrov, EAarTov.

"Eotw tole uepédn ve A, B, I, xel délle avrois
ioa ©6 wAn®os va 4, E, Z, 6bvdvo Aaufavipsva dv
T avtg Adye, g uiv 0 A4 meds vo B, olrwg 1o 4
790g 10 E, &g 0% 0 B mpog o I', otrwg 16 E moog
10 Z, 8/ leov 0% usitov Zotw 10 A tov I Adyw, Gu
xel 0 4 vov Z psilov &orew, xdv isov, ldov, xdv
élazrov, Elatrov.

‘Enel yop weifov éove ©o6 A 300 I, &Ado 0€ e 0
B, ©0 0% peitov meog ©0 avrd mpelfove Adpov e’
yimeg ©0 Edatrov, 10 A doa medg v0 B uelfove Adyov
éyee fimeg o I' medg 70 B. dAd’ og udv 10 A meds
70 B, [oDrwg] 76 4 meds 16 E, dg 0% vo I’ meog 7o B,
avdmaliy ottwg 0 Z medg 0 E* xal 10 A dga meos
©0 E pslfova Adyov égeu fimep v0 Z moog o E. tav

1. népope] mg. PFBp; om V. 4. Seq. scholium; u.
app. 7. %ai] om. p; m. 2B. 10. xdév] nal ddy P.  ud7]
forar, nal fdv P. glacaov, fladsoy Bp. 12. sal év Bp;
xal supra m, 2 F. 14. E] (alt) ante ras, 1 litt. V. 17
flaccoy flaceoy Vp. 21. ¢lle B. 22. ovtwg] om. P.

0 E] EP, 720 I'] I' P; w6 add. m. rec.; 76 Z 9. 70

Bl BP; v Eg, 23 dvdmaliv] nalto 4. 16 E]E 9;
sequentia euan. F.
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Corollarium.?)

Hinc manifestum est, si compositae magnitudines
proportionales sint, etiam conuertendo proportionales
eas fore. — quod erat demonstrandum.

XX.

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero
aequales, binae simul coniunctae et in eadem propor-
tione, ex aequo autem prima tertia maior est, etiam
quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis erit,
et si minor, minor.

Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis numero
aequales 4, E, Z, binae coniunc-

Ai 1 =] I N . A
B e t:ae in eadem proportione, sci-
r , 7. licet 4 : B=Jd:E, et B:I'

=FE:Z,etsit 4>1TI. dico,
esse etiam 4> Z, et 8l 4= 1T, esse 4 =Z, et si
A <LT, esse 4<Z.
nam quoniam A4 > I, et alia quaeuis magnitudo
est B, et maius ad idem maiorem rationem habet
quam minus [prop. VIII}, erit 4: B> I'": B. uerum
A:B=d:E et e contrario [prop. VII coroll.]
I''B=2Z:E.

1) Quae praecedunt uerba p. 55, 24—28 immerito ab Sim-
sono aliisque uituperantur; nam ueram continent demonstra-
tionem conuersae rationis. demonstrauimus enim (p. 55, 19)
AB:T'd = EB:24, unde A4B: EB = I'd : Zd; sed simul
erat (p. 5, 12) BA: AE = AT : I'Z; tum u. def. 16. nihilo
minus hic locus interpolatus esse uideri potest (sed ante
Theonem), quia Euclides numquam corollarii rationem reddit,
id quod ipsius wocabuli mogiopx notioni (Proclus in Eucl.
p. 301. 303) aduersatur. buic loco similis est interpolatio
Theonis post V, 4.
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0t mpdg TO avrd Adyov éydviwv vo melfove Adyov
&ov usifév fomw. usifov dpa 0 A4 vov Z. ouoleg
01 dslkopsv, 8uu xdv loov 5 6 A ©¢ I, ldov Eorew
xol 10 4 v Z, ndv Earrov, Elavrov.

‘Eev doa 1) tole peyédn xal &Ade avrols lee o
nAijdog, ovvdvo Aeufavipeve xal &v ¢ avrd Adye,
00 leov 0 t©d modrov Tov Telrov uslfov 7, xel TO
réragrov tov Exvov petfov Fovar, xav lGov, ldov, xdv
Elotrov, EAatvov: Omeg £0& dsifen.

T

‘Eav ) tole peyédn xal &Ada adroig loa To
nAfjdog 6Vvovo AeuPavipsve xal v T avrd
Adye, 7 O rvetapayuévy adrév % dvedoyie,
0. loov 8% 10 medTov Tod Tolrov peifov 7, xal
0 téragrov Tov Exvov peibov é6tar, ndv loov,
leov, nav Elartov, élarrov. )

"Eorw tole peyédn va A, B, I' xal dAde adrols
loo ©0 mAijPog & 4, E, Z, 6ovdvo Aapfaviusve xel
v 16 avtg Ay, fotw OF tstapayuivy avrov 7
avadoyle, og utv 16 A medg ©d B, olrwg 1o E meds
0 Z, og 0% ©o B mgog ©0 I, odrwg ©6 4 medg 0
E, 8¢ loov 0% 0 A 100 I' usitov ¥ore: Adym, 8te xal
10 4 tov Z peitov forau, xav loov, loov, xdv laz-
Tov, EAazrov.

1. 0 avre’] avré Bp; in p supra ser. 6. 2. dxeivo
peifor Theon (BFVp). dotiv] P; comp. p; dors BFV.
ueifov] corr. ex pelfwy V. 8. t6 4] mg. m.rec. F. 4.
0] corr. ex 76 P. £lacooy, flagsoy p. 8. ooy forau,
x&v P. 9. flacdov, flacsov p. 16. #lacsov, Flaccov FV p.
17. peyédn dvdloyoy PBF Vp;: corr. Gregorius. w] e
orr. Vm, 2. 19. 5] om. B; euan. F; dg o. 22, 76 4]
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itaque etiam A4 :E> Z: E. eorum autem, quae ad
idem rationem habent, maius est, quod maiorem ra-
tionem habet [prop. X]. itaque 4 > Z. similiter de-
monstrabimus, si 4 =TI, esse etiam 4 = Z, et si
A < I, esse etiam 4 < Z.

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem
proportione, ex aequo autem prima tertia maior est,
«etiam quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis
erit, et si minor, minor; quod erat demonstrandum.

XXI.

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero
aequales, binae simul coniunctae et in eadem pro-
portione, et perturbata est earum proportio, et ex
aequo prima tertia maior est, etiam quarta sexta
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si minor,
minor.

Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis nu-
o " ' mero aequales 4, E, Z,
B E | binae simul coniunctae et
T D e in eadem proportione, et

perturbata sit earum pro-
portio, ita ut sit 4 : B=E:Z et B:I'=4:E
[def. 18], et ex aequo sit 4 > I. dico, esse etiam
Ad>2Z,¢et si 4=1T, es8e 4d=172, et si 4 <T,
esse 4 < Z. e

corr. ex 7ot A4 V., 23. név] (alt.) xel P. #laocov, flac-
gov V.
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'Ensl pag peifov éori v0 A vov I, &Ado 0F T b
B, ©0 A dga mpdg ©0 B uslfove Adyov &ys fimeo TO
I mgdg ©0 B. dAl og ptv 10 A meds 70 B, otrwg
70 E mgog ©0 Z, o 0% z0 I’ medg ©0 B, avemaiww
ottwg ©0 E mpog 10 4. xal vo E dpe medg t0 Z
uelfove Adyov Eyer fimegp 6 E mpog td 4. medg O
0% ©0 avrd pelfova Adyov e, énsivo Elacodv orww-
élaccov doa dotl v Z vob 4° usifov doa dotl TO A
Tov Z. bpolmg 0 deifousy, Grs xdv loov ) 10 A vé -
T, loov éotar xal 10 4 v¢ Z, xdv Earrvov, élavrov.

‘Eov doa 7 tele peyédn xal &Ada avrolg low o
nAfBog, oUvdvo AeuPavipsve xal év ¢ avrd Adyw,
7 0% tetepayuévy adrev ¥ avaloyie, 0 ldov 0% O
mewTov Tov TpiTov welfov 7j, xal 10 TéTegTov TOT
Envov peitov orau, xév igov, ldov, xdv Elettov, EAat-
Tov' Omep #0s Ositau.

xf’.

‘Eav 7} 6modaoty pepédy xal &#Ada adrois
loe 10 mAfjdog, 6vvdvo Aeufavipeva xal év
e ave® Adyw, xal 0. ldov v 1§ avrd Adyo
éata. '

"Ectw Omoceoty usyédny ve. A, B, I' xel &Aie av-
toig loa 10 wAjPog e 4, E, Z, avvdvo Aaufaviusve
v 16 avrd A0ye, og piv T A meds T0 B, obreg
10 4 mdg ©0 E, wg 0t ©6 B medg 6 I, otnwg 70 E
neog 10 Z° Adyw, 8t xal 00 loov v t6 alrd Adye
éorar. .

2. 4] supra P. B] seq. ras. 1 litt. V. 7. éueivo] -0
add. m. 1 p. Zlatzoy F. 8. {lacooy] om. F; ¥larzov B.

{ot(] (alt) om. FV. 9. 1}% om. B.  10. xa/] om. F. . flcs-
ooy, flacsoy Vp. 11. 7] om. @. wel] g wal FV.
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nam quoniam A4 > I, et alia quaedam magnitudo

est B, erit 4: B> I': B [prop. VIII]. uerum
A:B=E:Z.

et e contrario [prop. VII coroll.] I': B == E: 4. ita-

que etiam E:Z > E:d. sed ad quod idem maio-

rem rationem habet, id minus est [prop. X]. itaque;

Z2< d. quare 4> Z. similiter demonstrabimus, si

A=1T, esse etiam 4 = Z, et 8i 4 < T, esse 4<Z.

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem
proportione, et perturbata est earum proportio, et ex
aequo prima tertia maior est, etiam quarta sexta
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si minor,
minor; quod erat demonstrandum.

XXII.

Si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione erunt.

Sint quotlibet magnitudines 4, B, I et aliae iis nu-

Al 1 Bi— I 1
Ai—i Ei- 1 Z—
Hi 1 1 K\—A—1—1 M)
0 1 1 Al——r— Ni

mero aequales 4, E, Z, binae simul coniunctae in eadem
proportione, ita utsit /:B=J: Eet B: I'=E: Z
dico, eas etiam ex aequo in eadem proportione fore.)

1) Hoe. 4: == 4 : Z (def. 17). .

15. Fiacoov, flaccoy V. 19. xel] om. Bp. 26. ©6]
glprimnm)*-é in ras. m. 1 B. = 27. feorrax Bp. Dein add.

heon: dg 70 A meds 10 I, ofrwg 70 4 modg 16 Z (BFVp;
om, P).
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Elingpdo yap tov ptv 4, A4 ledxig modlawAdeie
v H, O, 1édv 8¢ B, E &Ada, o Frvyev, (odxig moide-
niaowe ta K, 4, xal o vov I, Z &ide, & Ervyev,
ledxig moldamAdoie v M, N.

Keal énel éaviv g to A medg v0 B, otrwg 1o A
7ods vo E, xal siinmvar tév ptv A, A lednig morle-
niaoie o H, O, tdov 0t B, E &lda, ¢ &vvyev, ledug
nwoAdamwidoe ve K, A, forww dge og o H medg o
K, ofrtwg v60 @ mpog 10 4. S T avra Oy xal &g
t0 K mpds ©0 M, otrag to A medg ©o N. éxsl olw
Tole peyédn dovl e H, K, M, xal &Ale abvolg loe
10 miAqdog va @, A, N, evvdvo AeuPeviucve xal v
16 avrd Adyw, 80 lgov &pa, &l Omepéyes 16 H tob M,
vmegéyst xal 10 @ tov N, xal & loov, lov, xal &
&arrov, EAarrov. xel dove ta uiv H, O tév A, 4
loduig mwoAdamAdoia, e 08 M, N tdv I, Z &Ade, o
Frvgey, loduig moAdewideia. Eotww doa g T A :eds
70 I', oDrwg 20 4 mgog ©o Z.

"Eov dge 1) dmodaoty uspédn xel &Ade adrois loe o
wAidog, ovvdvo AepPavousve dv T alre Adym, xel
00 loov év te avrd Adyw fotaec Gmsp E0s deitou.

%y’

‘Eav ) tola ueyédn xel &Ade adrois loa ©o
nAfj®og cvvdvo AauPaviusve dv té adtd Adyop,
7 0t veragayuivy adrdv % dveloyla, xel 84
loov év tdh avrp Adye EeTa

—_—

2. 0é]Jom. p. In F in hac pag. complura euan, &
om. F? 8. a¢] om. F. 5. mgog zd] in ras. p. 7. 8¢
m rec.p. &jm 2F 9 medg] om 12. ze: 6, 4,

N7J om. p; m, 2 V; mg. m. rec. B g;.aaaov, Hlacsoy P-
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Sumantur enim magnitudinum 4, 4 aeque multi-
plices H, @ et magnitudinum B, E aliae quaeuis aeque
multiplices K, 4 et praeterea magnitudinum I, Z.aliae
quaeuis aeque multiplices M, N. et quoniam est
A:B=A4:E, et sumptae sunt magnitudinum A, 4
aeque multiplices H, ® et magnitudinum B, E aliae
quaeuis aeque multiplices K, 4, erit H: K =8: 4
[prop. IV]. eadem de causa etiam K: M = A:N.
iam quoniam datae sunt tres magnitudines H, K, M
" et aliae iis nmumero aequales @, 4, N, binae simul
coniunctae et in eadem proportione, ex aequo, si H
magnitudinem M superat, etiam @ magnitudinem N
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor
[prop. XX]. et H, ® magnitudinum 4, 4 aeque mul-
tiplices sunt, M, N autem magnitudinum I, Z aliae
quaeuis aeque multiplices. itaque 4:I'= 4:Z [def. 5].

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae
ils numero aequales, binae simul coniunctae in eadem
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione
erunt; quod erat demonstrandum.

XXIIL

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis nu-
mero aequales binae simul coniunctae in eadem pro-
portione, et perturbata est earum proportio, etiam ex
aequo in eadem proportione erunt.

16, dJm. 2 F. 18 I'linras. m. 2 P, 4] in ras. m,
2 P. Post Z in P add. xei dvellaf (dgo dotly mg. m. 1) d¢
10 A meog ©6 A (in ras. m. 2), ovreg 70 I' (in ras, m. 2)
meog 76 Z. 23. 9] om. p; m. 2 B. 24, Supra v add.
xal F. 26. £govzou BFVp.
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"Eote tole ueyédn ra A, B, I' xal dide avroig
ioa 10 wAdog ovvdvo AauPaviusve dv TEMUTEH Adym
tx d, E, Z, éotw 0% vsragayuévy altév 1) dvedoyia,
wg udv 16 A mpdg t0 B, ovrwg 0 E medg v Z, og
0t 70 B mpog ©0 I', otrwg 10 4 mpog w0 E° Aéym,
6t dotly g 10 A meodg 10 Iy ottwg 10 A medg 70 Z.

E{Mipdw tov uiv A, B, 4 ledxig moAlamideia
¢ H, 8, K, tov 0t T, E, Z xlie, o Stvyev, loduig
mwoldemAdcie T A, M, N.

Kol émel lodwmg éotl mordemddoiwe e H, @ rdv
A, B, ta 8% péon tols @oavrwg moliawiaciolg Tov
avtov &yee Adyov, oty doo dg to A meog To B, ov-
tag 10 H mpog 76 @. 0die o avre 01 xal o 10 E
npog 10 Z, otrwg 10 M mpdg ©0 N* xal dovwv g ©0
A mgog 0 B, ottwg 10 E medg 10 Z° xal g deo
70 H mdg 10 O, olrwg 16 M mpds ©6 N. xal émsl
éotiv og ©0 B mgog ©0 I, ovrwg 70 4 medg to E,
xol évaddat dg 10O B mpog ©0 4, ovrmg 1o I' meog
70 E. xal émel va @, K tov B, 4 ledxg éotl mod-
Aamldaie, T 0% pépn vols ledxig moAdewAeeiolg Tov
avrov &yee Adpov, &eTiv dga og td B medg vo A, ov-
tog 10 @ meog 10 K. @A’ &g 10 B meodg td A, ov-
tog 70 I' mgog 10 E* xel odg dpa 10 @ mpog 10 K,
ottwg ©6 I' meog ©0 E. mdhw, émel va A, M tav
I, E locxig éovs moddamhdeia, é6riv dga ag ©o I
ngog 160 E, oUrwg 10 A mpdg vo M. ¢dd &g vo I

2. Supra é» add. ze/ m. 2 F. 8. rereragayuévny P, sed
corr. 7. 4] ecorr. p. 8. & fruyev] mg. m. 2 post lacu-
nam 5 litt. F. 10. H] post ras. 1 Ltt. F. 12. xaf doruy F.

14. otrmg] xel B; om. p. 15. oiv’rmg] om BVp. Post
boc uerbum rep. F lin. 13: z6 H — 16: ©0 B.  16. obrag]
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Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis numero
aequales binae si-

Ar—1 Bi—t r'i—t A A
mul coniunctae in
A1—i Er—— Z— d
Hi———1 81——— Al—— t.ea. en:’ Pll;:ol;)r- "
n
Ki—i—— M—i—— Ni—— one 4, 5 £ €

perturbata sit
earum proportio,ita ut sit 4:B=E:Z et B:I'—=4: E
[def. 18]. dico, esse 4: I'—= A4 : Z.
sumantur magnitudinum 4, B, 4 aeque multiplices

H, 6, K et magnitudinum I, E, Z liae quaeuis aeque
multiplices 4, M, N. et quoniam H, @ magnitudi-
num 4, B aeque multiplices sunt, partes autem et aeque
multiplices eandem rationem habent, erit 4:B—H:0
[prop. XV]. eadem de causa erit E: Z = M: N. et
A:B=E:Z. itaque etiam H :® = M: N [prop. XI].
et quoniam B:I' = 4:E, etiam permutando erit
B:d=T":E [prop. XVI]. et quoniam @, K magni-
tudinum B, 4 aeque multiplices sunt, partes autem et
aeque multiplices eandem rationem habent, erit

B:4=@6:K [prop. XV].
verum est B: 4 =1TI":E. itaque etiam

®: K=1TI":E [prop. XI].
rursus quoniam 4, M magnitudinum I', E aeque mul- -
tiplices sunt, erit I': E = 4 : M [prop. XV]. uerum

om. BFVp. 17, oftwg] om. BFVp. 18. Post E add., xal
eilnnrar téy piv B, 4 loanig mollamdacio m O, K tav ot
I, E aU.a, & é'wzsv‘ lodwnis mollamidoie Ta A M, #otww
&oo g 10 © 7gos 0 4, ottws t0 K meog o M Bp et V
mg. m. 2. 18, @g] om. F.  B] seq. ras. 3 litt. F. ov-
-uog] om. BFVp. 19. B, 4] in ras. 21. obtws] om.
FV. 22. ovtmg] om, BFVp 23. mc deu 70 @] in ras.
m 2 V. 24, ovtmg] om. BFVp. 26, ovrtwg] om. F.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. b
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n00g 10 E, ottwg 10 @ mpds 10 K xal og dpa to
©® mpog 10 K, oUtmg 10 A medg 10 M, xal dvardaf
g 10 @ medg 0 A, 10 K medg tO M. £0slydy 8%
xel og 0 H medg 10 O, ovrwg v6o M mgds 7o N.
énel ovv tole peyédn dotl ta H, @, A, xel &lia
atroig lea 10 ®Aidog 1o K, M, N ¢bvdvo Aeufeavd-
peve v 1o adrd Adyw, xal éoTwv avtdy teregmyudvy
7 dvedoyle, 8 lgov dga, & vmepéys vd H tov A,
Umegéyer xol o K vov N, xal & leov, leov, xal &
#earvov, Eetvov. zel dove ve ulv H, K wév 4, 4
lodnig moAdaxidoe, ta 8t A, N vov I, Z. &onwv doun
wg 10 A medg 10 I, oltwg ©0 4 meds vd Z.

'Eav oo 7 el peyédn xal éAda advoly loa 1o
7iiBog ovvdvo Awufavdusve év 6 atrg Abye, 5 3}
tetagaypdyvy avtdyv 9 dvelople, xal O loov & o
avr Adyw Eorar: Omep Eder deltou.

%0’

‘Eov meavov mweog Oevtepov tov avrdv &y
Adyov xal zolrov mpdg téreprov, &y 6% xal
néumrov moog O0svTEgov TOV avrov Adyov xal
Extov medg véragtov, xal svvredly wedTov xal
néumrov meog Oevtegov TOv avrov Efer Adyov
xal tolrov xal Exvov meds Téragrow.

2. ovtog] om. BFVp. Hic quoque nonnulla in F ita
eunanuerunt, ut legi non possint. 4, »al] supra V. 00-
rog] om. BFVp. 5. éosly dvdloyoy Theon (BF Vp). &ila]
supra F. 7. Ante év m. 2 insert. xaf F', in quo hic nonnulla
sustalit resarcinatio. 8. 4] om. P. 10.  #lageov, flascoy
BVp. 11, 4, N zév I', Z] in mg. transeunt m. 1, seq. in
mg. dla & frvyey lodwig, dein in textu wollamideia F;
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I':E=©:K. quare etiam @& : K = 4 : M [prop. XI),
et permufando [prop. XVI]| @: 4 = K: M, sed de-
monstratum est, esse etiam H:® = M : N. iam quo-
niam datae sant tres magnitudines H, &, 4 et aliae
iis numero aequales K, M, N, binae simul coniunctae
in eadem proportione, et perturbata est earum pro-
portio [def. 18], ex aequo, si H magnitudinem A
superat, etiam K magnitudinem N superat, et si ae-
qualis, aequalis est, et si minor, minor [prop. XXI].
et H, K magnitudinum 4, 4 aeque multiplices sunt,
A, N autem magnitudinum I', Z. itaque 4:'=:2
[def. 5).

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae in eadem
proportione, et perturbata est earum proportio, etiam
ex aequo in eadem proportione erunt; quod erat de-
monstrandum.

XXIV.

Si prima ad secundam eandem ratiomem habet
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam
compositae prima et quinta ad secundam eandem
rationem habebunt ac tertia sextaque ad quartam.

lodwis mollamldeie add, Bp. 12. I'] corr. ex B m. 2 P.
14, xal év P; waf add. in mg. m. 2 F, sed evan.  16. Zorou)
om. P, 18. #yy] &xe P.

5*
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Iearov pep ©0 AB medg devregov ©o I' Tov av-
Tov égérm Adyov xal tolrov ©0 AE meds téragrov o
Z, ééfvo 0t xal méumvov v0 BH mpdg devregov o I'
tov adtov Adyov xal Exvov vdo E@ mpog tévagrov Td
Z' Myw, Sv xel evvredlv medrov xel méumrov vo
AH mgdg devregov 0 I' tov avrov e Adyov, xal
toirov xal &xvov 16 4@ meog véragrov o Z.

Emsl pig devww og to BH meog ©o I, ovrmg o
E® mpdg 0 Z, avdéwaliv dpa og vo I’ medg ©d BH,
ottwg 0 Z meos ©d E@. imel odw ot dg tdO AB
npos ©0 I, oVrwg ©0 AE mgos 70 Z, wg 0 6o I'
mpds ©60 BH, ovtwg 16 Z mpdg v E@, 8. loov doa
dotly g 70 AB mgog 10 BH, ofrwmg ©0 AE mgdg o
EB. xal érxel duponuéve ueyédn avadoydv derwv, xal
ovvredévra dvadoyov Eover Eerww dew og voO AH
mpog 70 HB, otrwg 10 40 mpdg 10 OE. &aru 0}
xal og 10 BH modg 10 I', otrwg 16 E® mpog ©0 Z-
0 leov dpa éotlv og 16 AH meog ©o I'y oTrmg ©o
46 mngog 16 Z.

’Eoev &pa modrov medg dsvregov wov avrdv &y
Adyov xal toirov medg véragrov, &gy OF xel wéumrov
7e0g Oevregov TOv avTov Adyov xal Extov medg TéTag-
Tov, xel guvrediv mpdtov xal méumrov medg dsvregov
tov avtdv &e Adyov xel telrov xel Sxvov medg

25 téreprov: omeg £0er Osifou.

4

xE .

‘Ecv tédoepe ueyédn avdioyov 9, vl ué-
pi6tov [avTev] xal 1o éAddyterov dvo tdv Aot-
ndv pelfova daTiw.
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B Sit enim AB: == AE:2Z,
—'H ot BH:I'= E@:Z. dico, esse
etisam 4H: = 46:Z.
A,____.E.__la nam quoniam est BH: I
Zi [ = E® : Z, e contrario erit
[prep. VII coroll] I': BH = Z : E®. jam quo-
nipm est 4AB:I'=dE:Z, et ': BH=Z: E®, ex
aequo erit A4B:BH = AE:E® [prop. XXII]. et
quoniam diremptae magnitudines proportionales sunt,
etiam compositae proportionales erunt [prop. XVHI).
itaque 4H: HB = 46 :®E. uerum etiam
BH:I'=E®:Z.
itaque ex aequo AH:I'= 4@ : Z [prop. XXII}.
Ergo si prima ad secundam eandem rationem habet
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam
compositae prima et quinta ad secundam eandem
rationem habebunt ac tertia sextaque ad quartam;
quod erat demonstrandum.

At

I

XXV.

Si quattuor magnitudines proportionales sunt,
maxima et minima duabus reliquis maiores sunt.

XXV, Eutocius in Apollon. p. 139.

1. piv yde P. b. 70 mpatov FV, nwépmroy 0 AH)
nmep (ex xal) mépmrov, 10 AH supra g¢. 8. ol émsl yap F,
xaf del. dome F.  12. dga] supra F.  14. doriv] PF; comp.
p; éous BY.  15. #ouv doa &g] P; o dga Theon? (BF Vp).

16. HB] BHP. fdomv B. 21, &y 8¢ — 25: deitou] xad
ta loumet p. 21, fzee P. 22 wal Exvov — 25: Seifou] nal Ta
lomme B.  28. avrar] om. P, Eutocius. dd0] Eutocius, V;
ta dvo Pop, et B, sed ot del. m. 2.  td»] om g.
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*Eorem téocaga usyidn dvdioyov tve AB, I'd,
E, Z, g vo AB mpog ©v6 I'4, otrwg 10 E mpog ©o
Z, iato Ok uéyiorov pdv avtev ©0 AB, ddyorov 0%
10 Z* Aéyw, otv va AB, Z vov I'4, E pelfova éotov.

Kelodo pog ve plv E leov ©0 AH, g 0t Z
leov 0 I'6.

’Exsl [ovv] douy o3¢ 10 AB meos ©0 I'd, otrmg
70 E mgdg %0 Z, lgov 0t ©0 uiv E 39 AH, ©0 0}
Z v I'O, Eorwv ége w5 10 AB mpds ©o I'd, ovtrmg
10- AH xgog 0 I'®. xal énsl domiv dg Odov ¥O
AB mpog 6iov to I'd, otrwg agatesdiv ©o AH mpog
apaigedty 10 'O, xal Aosmov dge vo HB mdg Aoe-
wov ©0 @A Eovow ag Siov 10 4B mpdg GAov vo I'4.
petfov 0t 30 AB-tov I'd* peifov dga xel v0 HB
t00 @4d. xal émel loov Zorl o udv AH g E, o
0t I'® ¢ Z, v Goa AH,Z loo éorl roly IO, E.
Kol [énel] dav [avieog [6a mpooredi), v SAa dviea
dotov, dov &ga) vav HB, ®A dvicwv Svteov xal wsl-
ovog Tov HB t© ulv HB mgooredy ta AH, Z, s¢
0 @4 mgooredf} ta I'®, E, ovvayetar ta AB, Z
peifove tav I'd, E.

'Eav dou téocaga usyidy dvéloyov 7., vd péyi-
orov atrv xal to éAdyiorov 0vo TtV Aordy mslfove
doriv: Omep e Oeibou.

2. E] (alt) @ = 4. douv] PF; comp. p; domt BV,

5. 7] 76 V @ (non F). 6] V(p 6] w0 V. 6.
76] % V; om. P, 7. o%v] om. P. 8. Z]inras. m. 2V,
12 1"@] ©® e corr. V.  Post xe/ 2 litt. euan. F. HB]
AB m. 13. ®4)] 4 eras. F. #orae] seq. ras. F, in qua
forar ins. . AB] Becorr. F. 15 AH] H corr. ex B
¥ m 2 16. 4] m. rec. p. AH) P, BH =, AK g. 17.
8la] supra m, 1" V. 19. ) z6_V; corr. m. 2. uér]
m 2V, 21 y.slgmva @. 22.&ga] om. p. avdloyov —w 24:



ELEMENTORUM LIBER V. 71

Sint quattuor magnitudines
proportionales 4B, I'd, E, Z,
o ita ut sit 4B: T4 =E:Z,
—id et maxima earum sit 4B, mi-
1 nima autem Z. dico, esse

AB 4 Z>T4+ E.

ponatur enim 4H=E et I'® = Z.') iam quo-
niam est 4B: Td=E:Z, ¢t E= 4AH, Z=1T6,
erit 4B:J'd e AH:I'®. of quoniam est

AB:I'd == AH : I8,
erit etiam f{prop. XIX] HB: 84 == AB:I'4d. sed
AB>T4d. quare etiam HB > @42 et quoniam
AH=E et I'O =2, erit AH+ Z =16+ E. et
si datis magnitudinibus HB, @4 inaequalibus, qua-
rum maior est HB, magnitudini HB adiicitur 4 H - Z,
O 4 autem magnitudini magnitudo I'® 4- E, concluditur

AB 4 Z2>1T4 + E?)

1) Nam cum 4B > E, erit I'd > Z (prop. 14).

2) Cum HB : @4 = 4B : I'd, erit (prop. 16) 4B : HB
== I'd : @4; tam u. prop. 14.

8) Cum I xow. &vy. 4 subditiva sit, uerba #=xs/ et dvi-
corg — fav dea lin. 17—18 necessario delenda sunt, prae-
sertim cum haee postulati forma ad demonstrandum propo-
situm non sufficiat, et offendat orationis forma ob repetitum

fay ufermolesta; ad quam molestiam lenandam Zge¢ lin. 17
sustuli

H
Ay—————1B
El——m—

I
Z,

it Augustus. sed fortasse Euclides ipse lin. 17 sq.
haec sola scripserat: dove ¢ 4B, Z vov I'd, E pelfove éoriv;
nam ovvayezer lin. 20 inusitatum est. de demonstratione, qua
uti poterat Euclides, cfr. uol. I p. 181 not.

Seikon] xel zd Aosmd p. 10 péyiotor — 24: Ssifar] wal o
iotme B. 23. é&dyiorov] flazroy V. In fine: Eduleldov
orouysloy tiig Oéovog Exdécems e’ F; Edulsl/dov ororgsiwy & PB.
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Deot.

o'. Opore eyfpata edPvypapud doriv, Gou
rdg ve powlag loag e xeve play xal tag megl Tas
loag yovieg mhevgds Gudiopow.

[B. ‘Avriremovdora 0t opjuard éevv, Grav év
éxatépp THY oyquaTtey nyovusvol Te xol EmOuEvol
Adyor deww.)

y'. "Axgov xal péoov Adyov eddsle verpi-
odar Adystoau, Srav 5 dg § OAy medg To sifov
tudjue, olrog 1o peifov mpdg o Edervov.

d0’. "Ipog éorl mivrog Eyfuatog 1 amd T x0QUPTS
éml i Paew xadevog dyoudv.

[e'. Adpog éx Adywv cvyxslodor Adyerar, Srev of
10v Abyev myludrnres dp’ éovrag mollemAceiacdsi-
dar woLdai Tive.)

a'.
To rolyova xal te magailnidypeppe &

Def. 1. Hero def. 118, 1. 2. Hero def. 118, 1. 4. Cfr
Hero def, 73. [5. Theon in Ptolem. I p. 235 ed. Halma.
Eutocius in Archim III p. 140, 23. Barlaam logist. V def. 2}
Prop. I. Proclus p. 248, 5. 406, 11. Pappus V p, 432, 23
VIII p. 1106, 23

1. 800‘1 om, codd. numeros om. codd. 5. oyppore &V
Bvyoappa oty F. 7. 1dyo] P, F supra ser. dgor m. 1i
door Bp et V in ras., supra scr. 1dyor m. 2; ldywy opor Can-
dalla, Peyrardus; dyo: iam Hero. s&loiv F, dow p. Dein s€q:



VL

Definitiones.

1. Figurae rectilineae similes sunt, quaecunque et
angulos singulos aequales habent et latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia.

[II. Reciprocae autem figurae sunt, ubi in utraque
figura et praecedentes et sequentes rationes sunt).’)

ITI. Secundum extremam ac mediam rationem recta
linea secari dicitur, ubi tota ad partem maiorem ean-
dem rationem habet ac maior pars ad minorem.

IV. Cuiusuis figurae altitudo est recta a uertice ad
basim perpendicularis ducta.?)

L
Trianguli et parallelogramma sub eadem altitudine
posita eandem inter se rationem habent ac bases.

1) Haec definitio nusquam ab Euclide usurpatur; neque
enim ad illustrandam locutionem Adyov dvrimemovBira Eyewv
aut opus est, aut, si opus esset, sufficeret. praeterea loyor
lin. 7 obscurum est. itaque puto, Simsonum p. 370 iure eam
damnasse. fortasse ex Herone sumpta est, apud quem legitur.

2) Def. 4 om. Campanus. De£ b sine dubio interpolata
est; nam nusquam usurpatur nec apud Campanum exstat neque
in ipsis codd. locum eundem obtinet. sed cum P a manu
prima addito signo, quo in textum referatur, eam in mg.
habeat, fortasse ante Theonem interpolata est. u. Simson
P 372 8q.

def. 5 in Bp. 9.%] om. PBp. zé]Jom. F.  10. flacooy
FV., 13 —15. mg. m. 1 P; om. hoc loco Bp. 17. =] (alt)
supra m. 1 F.
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vad TO avTo UYog Ovra meog &AAndd é6Tiv ag

al Bdaaseg.
*Eeoro tolyove ulv ta ABI, ATA4, magaiinio-
yooupe 0% ve ET, I'Z vmwd 16 avrd Tyog vo AI™
5 Myw, 6u dotlv dg 1) BI' Baeig meds iy I'd Baaw,
ottwg vo ABI' volyovov mpdg ©0 A4 zelymvov,
xel ©0 EI magadinidypapuov meds ©o I'Z mageol-
AqAdygauyo.
Exfefijodm yop v BA &9’ éxdrsga va ufoy
10 émd ve @, A enusia, xel xsicBméav tfj ptv BI" fo-
6e. loar [66aidnmorotv] «f BH, HO, tf} 0t I'd fa-
oz loae 60adnmorovy af AK, KA, xal énetevydo-
ooy ol AH, A®, AK, AA.
Kol énel loaw slolv of I'B, BH, HO® aiinleusg,
15 l6o. dotl xel vo A®OH, AHB, ABI rgiyova aliij-
Aowg. beamdaciwv &ea fotiv 7 @I fdowg vig BI
fdceng, roeavraniaciov éoti xal to AGT velywvov
100 ABI touydvov. Owx ta adre 01 Obeamlaciov
éotlv ) AT Bdewg vijg I'd Pdosag, tosevremAdcidy
20 dove xal 10 AAD volyovov vov AT teuydvov' xal
& loy dotlv 7 OI Pdog i} I'd Pdes, leov fori
xel 10 AOT tolyovov v A4 zouysve, xel &
vmepéyer n OI Baaig vijig I'd Bdosws, vrsgéyse xol
70 AOT rolyovov toi AI'A rouydvov, xal & &lda-
25 owv, flaodov. rtedddgav Oy Ovrov weysdav dvo
utv Sdosov tév BT, I'd, dvo 0 touycvev vév ABT,
A4 siiqrron loang moAlawidoix vijg piv BI' Bd-
oeog xal tov ABI rouyavov 7 16 OI Pdeig xal o

4. TZ) Z e corr. m. 2 F.  Syog) P; vyog Gvre Theon
(BVp, F in ras. m. 2). 6 AT'] P; oy ano 100 4 éxnl
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Sint trianguli 4BI, 4I'4, parallelogramma autem

F 4 z EI, I'Z sub eadem alti-
tudine posita AT dico,
esse BI': I'd = ABI’
1 AI'd = EI': T'Z.

producatur enim B A in
® EBI 4 K A utramque partem ad punc-
ta @, 4, et ponantur basi BI" aequales quotlibet rectae
BH, H@® et basi I'4 aequales quotlibet rectae 4K’
K 4, et ducantur 4H, 460, AK, AA.

et quoniam I'B = BH = HO, erit etiam
A 460H = AHB = ABTI (], 38].

itaque quoties multiplex est basis @I basis BT, to-
ties multiplex est etiam triangulus 4@®I" trianguli
ABI. eadem de causa, quoties multiplex est basis
AT basis I'd, toties multiplex est etiam trian-
gulus 44T trianguli AT'4. et si @ =1TI'4, erit
etiam A 4O = AI'4 [1,38], et 8si OI' > TI'4, erit
etiam A AOI' > AT, et si O < I'4, erit
A ABT < AT'd. itaque datis quattuor magnitudini-
bus, duabus basibus BI, I'4 et duobus triangulis
ABI, A'4 sumptae sunt aeque muliplices basis BI"

)y B4 wdBsrov &yoyémv Theon (BVp, F in ras. m. 2); sed
cfr. def. 4. . 1éyw, G7i] in ras. m. 2 F.  Zorly g i) BT
in mg. transeunt m. 1 F. pacig] -ig in ras, F. 9. BA
4B Bp, Vm. 2. 11. écaudnmorovv] om. P. 12. 4K
in ras. V., 14, BH, H®)] e corr. p. 15. éorlv P; comp. p.
AH® Fp. 18. 4BI'] corr. ex A®I' m. 2 F, 19, 4T
T4 P, sed Ainras. TI'd] ATBp. 20. ATA] AAT Bp.
tolyavoy = (non P), 21, I'4] inter I'" et A4 ras. 1 litt. FV.
fotly P, comp. p. 22, AAI'Bp. 23. I'4] inter I'et 4
ras. 1 litt. V. 24. ATA] PV, B in ras. m. 1; 44T p;
ABT F. Hlozrov flartov BF (dldtroy F m. 2).
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AOT tolyovov, tig 0¢ I'd Pdcemg xal 100 AAL
Touyavov &Ada, & évvyev, (Gamg mollamiddix 7 Te
AT Bdaig xal 16 A AT tolyovov: xal 0é0sixrer, Owe,
&l Umepéyer n OI Pdewg viig I'd Pdecwg, vmegéyer
xel ©o AGI zolyovoy vov AAT rowyavov, xal £
len, loov, xal & éldeowv, EAadcov: Forwv doo ds 3
BI' Bdeg mpos myv I'd Pdow, ovrmg 10 ABI
rolyovoy mog 10 AT A velyovov.

Kol énsl vov pdv ABI touysvov duwddewov éote
10 EI' magadinidygappov, tov 8¢ A4 veuyavov
dimdaedy éote v ZI magalinidyeappov, ta 0%
uéon tols weavzmg mollamAaeios TOV avTOV Eyet
Adyov, Zovww dga wg 10 ABI telywmvov meds 7o
AT4 zolyovov, otrwg 0 EI mepaiinidyoeppov
mpog ©0 ZI' magaddnidyeappov. émel odv E0siydn,
og ulv 1 BI fdog medg vy I'd, otrwg v6o ABI”
1olywvoy meog ©0 AIL'A telyovov, wg 0 v ABI”
tolyovor meog 0 AI'A zolyovov, obrwg 0 EI
neoadinAdygaupov mweds 10 'I'Z magaiinAdygappov,
xel og Gga 7 BI' facig meog vy I'd Pdew, ovrag
t0 EI' magadinidyeapuov meog ©0 ZI' magainid-
yoappov.

Ta &g tolyove xel va magedinddypoupa Ta
vmo 0 avro Tyog Gvia meog FAAnid domwv g of
Poceig Omep #0ec dcikar.

ﬁl
b A\ ’ h) ’ ~ -~
Ecv toiy@vov mage plav tdv witveav
&yd7 Tig evdela, dvdioyov Teusl Tag TOU TQL-

2. &¢] supra F. 8. AT I'4 P, 4. T'4] 4 in ras,
m 2P; AT F. 6. ion] isov B, et F, corr. m. 2. {lacowy]
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triangulique 4BI" basis @I et triangulus 4@T, et
basis I'4 triangulique 4 AT" aliae quaenis aeque multi-
plices basis AI" et triangulus 4 AT"; et demonstratum
est, si @I" basis basim I'4 superet, etiam triangulum
ABTI triangulum A AT superare, et si aequalis sit,
aequalem esse, et si minor, minorem. itaque erit
BI':T'4A = ABI': AT'4 [V def. 5].
et quoniam EI'= 2 4BI" et ZI' = 244 [], 84}, et
partes eandem rationem habent atque aeque multi-
plices [V, 15], erit A 4BI': AT'4 = EI': ZI. iam
quoniam demonstratum est, esse
BI':I'd = ABI': AT4
et ABI': A4 = EI': I'Z, erit etiam
BI':I'd=EI':ZI" [V, 11].

Ergo trianguli et parallelogramma sub eadem alti-
tudine posita eandéem inter se rationem habent ac
bases; quod erat demonstrandum.

IL.

Si in triangulo uni laterum parallela ducitur recta,
latera trianguli proportionaliter secabit; et si latera

IL. Schol. in Archim. IIT p. 383.

#loccoy P; flatroy B, et F, corr. m. 2; Zldrroy p. Flarrov
BFp. 9. ulv tov V. i 84] m. 92 V. 11 dous P;
comp. p. 12. mollamlaclows] wagaminsiols B; corr. m. 2.

16. ZI'] 'Z BFp, V m. 2. 16. 7% pév p. 4ABT
AT'B P, 17. AT 4] corr. ex A4 F, tgtywwov} om. V.
18. tolywwoy] om. V. AI'A4] e corr. F. tolyovoy] m. 2 V.

19. 'Z] P, Vm. 1; Zr' BFp, Vm. 2.  20. I'4] 4T p.

21, uaqallnlquauuow] (alt.) om. V, 27, mege plwy] mu-
tat. m zagallnlog we B m. recentlsslma., in V supra scr.
m, 2: fror w§ oY 'n:lwgm'p nmegaiinlos.
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y@vov wAevgds xal dav al vov Trgiy@vov mAsy-
eal dvdioyov ruydéeiv, § Eml rag vopas
émibevyvvudvy s0ela mepa v Aowmyv é6Tal
tod roLywvov wAsvedy.

Towyadvov yap tov ABI magaiinlos wia ey
nlevgiy off BT fiydo % AE Adyw, 8u éotlv g 1
B4 mgog vy A A, otnwg § T'E mels wiy EA.

‘Enetevydocay yoo of BE, I'A.

"leov é&oa éovl 10 BAE rolyovov te I'AE 7o
yove: xl pao vig adriic Pdoede dovs vijg AE nal
v taig adrely megadiflowg raly AE, BI &ido O
© 10 AJE volyovov. i 0% loe meog to avwd TV
avTov Eygeu Adyov: detw dge g 1O BAE telyevoy
nog 10 AAE [volyovov], otros ©0 I'd E velyavoy
wgog ©0 AAJE telyovov. aAd’ &g udv ro BAE
rolyovoy mgdg t6 AAJE, ofteg 5 BA medg Y
AA w6 pag T evrd Uyog Svre Ty amd vod E
éml iy AB xadevov dyoubvny meog &AdinAe elow
ag af fdosg. O ta avre 0 wg ©o I'd E tolyovoy
npos 0 AAE, otrmg § 'E mgdg wjpy EA xel
dg dga 7§ BA modg iy AA, otvag 7, I'E mgds
v EA.

‘dide 0% «f tov ABTI vouydvov misvgal of AB,
AT avdioyov vevuiedwoay, og 3 BA medg tiy A4,
otrwg 4 T'E meog iy EA, xal imefevybo 5 AE
Aéyw, Otv mapaAdnidg éovwv y AE vj; BI.

Tov yap avrdv xetaoxsvacdévvov, éxsl Eonw

1. Ante dov 2 litt, erns. V. 3. mapa Ty doumiv] mutat.
in nupaunlog = Aonj B m. recentiss.; in F supra scr. m.
quallnlos 4. mlevpdy] mutat. in wieved m. recentiss.
7. 7iiv] postea insert. g. wijv] postea insert. .
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trianguli proportionaliter secantur, recta ad puncta
sectionum ducta reliquo lateri trianguli parallela erit.

Nam in triangulo 4BI" uni
laterum BI" parallela ducatur
4E. dico, esse
BAa4:44=TE:EA.

ducantur enim BE, I'4.

B itaque A BAE = I'1E; nam
in eadem basi sunt JE et in iisdem parallelis 4E,
BI' {1, 38]. salia sutem quaedam magnitudo est
D AAE. et aequalia ad idem eandem rationem ha-
bent [V, 7]. erit igitur BAE: 4 dE=TAE: AAE.
uerum BAE: AAE = Bd: 44;nam cum sub eadem
altitudine positi sint, ea quae ab E ad 4B perpen-
dicularis ducitur, eandem inter se rationem habent ac
bases [prop. I]. eademede causa erit etiam
ATAE: AAE=TE: EA.

quare etiam BAJ: 44 =TE:EA [V,11].

iam uero trianguli 4BI" latera 4B, AT propor-
tionaliter secentur, ita ut sit B4: 44 =TE: EA, et
ducatur JE. dico, 4E rectae BI' parallelam esse.

AB F. 8. yag] supra m. 1 V., 9. dox] 84 P. Zeudv P,
comp. P. 11. BI'] EZ ¢ (non F). 14. vé] corr. ex
o m 2 V. Ad4E) 44E P. tolyovor] om. P. to(—
yovov] om. V. 16. A4dE] 4 e corr. m. 2 V. 7 9

add supra eha‘.m m. rec. 19. Post gaduc add. V: g 6%
70 I'd B wgds v6 AAE volyavor. 7] om. F; uldetur add.

fmase m, 2, sed euan.; 83 xal P. wg -ro]vom ; g 8%
0 . T4E TQlywvoy n@bg 10 A4E] om 20. EA
AEp. 2. TE|IBF 23. of 4B, AT] m. 2 V;

om. F, add. % 24. Ante wg hab. Bp xeta T 4, E
ormua, 1dem mg. m. 2. og dex Bp. 25. 'E] mutat.
E'm 2V
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og % BA mpdg wiv A.A, otrwg ) T'E medg oy E A,
aAdl g piv % BA mods iy AA, o¥rwg o BAE
tolyovov medg 10 A AE volyevov, eg 0t § I'E medg
vy EA, otrwg 16 I'dE zplyovov mpog 76 AAE
tolyovov, xel ag épe 10 BAE velyovov m:dg 0
AAE 19lyovov, otrag 10 I'4E tolyovov mdg 10
AAE volyovov. é&xdvegov dgo tdv BAE, T'dE
Touyoveoy meog 10 AAE tov avrov Ee Adpov. ieov
doa éoti 10 BAE tvolyovor 1¢ I'AE toiydve el
slow éml viig avrig Pdeswg thg AE. ta 0% lo
tolyowve xel éml vijg alrig fdoewg Svra xal év tais
avtaly megeddfiog éovly. magdiinlog Gea éorlv 7
AE vjj BIL.

’Eav dge touydvov mage wlev tév wAsveoy apdi
Tig sUPele, dvaloyov Teust Tag ToU TEUYdvOV MAsveds'
xoal €ov af vov Touydvov wleygal avidoyov Tund @6,
7 émi tag touds émbevpvvudvy e0dcle mupa TRy Aot
v Eorer Tov Touydvov mAevgav® Omeg Eder Oeifa.

y.

‘Exv voiydvov 1 yovie 0iye tundi, n 03
tépvovoa Tty yeoviev svdsia tépvy xal TV
Baaiv, ta tijc fdosmg Tujuara Tov avrov Ec
Aoyov taig Aoitmeis Tod Toiydvov mAsveals
xel av va tig fdecwg rujuera tov avrov &Y

26 Adyov teig Aowmals ToU toiydvov mAsvoals,

7 amd vig xogueig éxl tyv touny émitevyvy-
uévy evdela Olya Tepel TRV TOD TELYWVOV
yoviev.

8. rolymvoy] (alt)om. V. 4.z E 4] 76 E A seq. ras. 1litt. F
6. #al g doa — T: AAE volyovor] mg. m. 2 V.
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nam iisdem comparatis quoniam est
BA:A4A4A=TE:EA, et BA:AA=/ABAE: AJE,
et ’'E: EA = ATAE : A4E [prop. I], erit etiam
A BAE: AAE = A T4E : A4E [V, 11). itaque
uterque triangulus BAE, T'4dE ad AAJE eandem
rationem habet. itaque A BAE = I'4E [V, 9]. et
in eadem basi sunt ZE. trianguli autem, qui aequales
sunt et in eadem basi positi, etiam in iisdem parallelis
sunt [I, 39]. itaqué 4K rectae BI' parallela est.

Ergo si in triangulo uni laterem parallela ducitur
tecta, latera trianguli propertionaliter secabit; et si
latera trianguli proportionalitet secantur, recta ad
puncta sectionum ducta reliquo lateri trianguli paral-
lela erit; quod erat demonstrandum.

1.

Si angolus trianguli in duas partés sequales
diuviditur, et recta angulum secans étiam basim secat,
partes basis eandem rationem habebunt ac reliqua
latera trianguli; et &i partes basis eandem rationem
habent ac reliqua latera trianguli, recta a uertice
ad punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas
partes aequales secabit.

1L Theon in Ptolem. p. 201. Eutocius in Archim. III
p. 272, 11, Schol. in Pappum III p. 1175, 16, 25 al.

z@lyavoy] (prius) om. BFVp. 7. tplyovoyv] comp. F. 8.
meos 10 AAE) sopra m. 1 B‘; w0bs 70 AAE tolyavoy V. 9.
dotiv FV. . 11. xe{] (prius) za F. 13, mapaiinlog V; corr.
m. 2. do1ly] (prius) PFV; dor/ B, et p (¢ in ras); slof V
m. 2. 14. wleveay] mg. m. 1 P. 20. S] om. V., Tund9]
in rag. m. 2 V.  &¢] supra m. 1 F. 21. céuvy] tépva

eras. ¢ V. 24, nol 09 v@ — 25: mlsveeis] mg. m. 2 V.  24.
g}ﬂ] corr, ex fyee m. 1 p. 27 vepel] P, Fm. 2, Vm 2;
“épver Bp, Fm. t, Vm, 1.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 6
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"Eoto tolyovov 160 ABI, xal tsrpiode % vmd
BAT povie dlye vmd i A4 ebdeiag ifym, on
éotlv &g § Bd medg tyy I'd, otrwg % B.A mog
v AT

"Hydw pap Owx vot I' vfj 44 magaedinlos 7 TE,
xel dweydetow 9 BA ovpmnréro avr xare to E.

Kol émel ely mapaddjiovg tag Ad, EI' ebdele
dvéneosy § AT, 7 Gga vmwd AT'E yovie lon éotl
t Omo I'dd. &AX’ 7 vmo T'AA vij tmo BAA vmo-
xeivar lon” xel 9 vnwd BAA &ga tff vnd ATE éonw
lon. woiw, énel elg magailijlovg tag Ad, ET &
Delo dvémeoev v BAE, 7 éuvdg yovia 3 vno BA4
lon dotl tij évvog i) vmd AEL. &delydn 0% xel 14
9md AT'E vfj om0 BAA oy xal 7 9md ATE &oe
yovia ©j vmd AET éorwv lon: dore xol wisved 1)
AE misvgd tfj AL éovwv lon. xel émel toupavov
ro0 BI'E mage plev tév mAsvedy tqv EI fxvar 1
A4, dvdiopov &pe dotly g 7 Bd meds v AT,
ottwg 1 BA meds v AE. loy 0t vy AE i} A"
wg #ge y BA meog Ty AT, otrwsg % BA meos
v AT

‘diie 07 Eoro og ) BA meds iy AT, ovrws
7 BA mpog v AT, xal émelevydo 7 A4 Aéyo,
0te Olye vérumrew 7 Yvmo BAIL yovie Omo vijg A4
evdelng.

Thv yap avtdv xavacxsvacdéviov, émxel éorw
s 7 B4 mgog iy AT, ovrwg 17 BA medg tyy AT,
aAde xal wg 9 BA medg tyy AT, otrwg éovlv  BA

1, nef] supra F. 8, T'd] 4T P. 7. ei@elag V.

8. #vémeosy] Po Bp; uwémronsy V. {otlv P; comp. p.
9. alla P, 11, edfeia] evdelag addito sveiw in mg. m.



ELEMENTORUM LIBER VI. 83

Sit triangulus 4 BT, et [ BAI in duas partes
aequales secetur recta 4.4,
dico, esse

Bd:I'd=BA: Al
ducatur enim per I rectae
AdA4 parallela T'E, et pro-
B r ducta BA cum ea concurrat
in E [I alr. 5]. et quoniam in rectas parallelas 44,
ET recta incidit AT erit [ ATE =TI'AA4 [],29]. sed
supposuimus [ I'd 4 = BAA. quare etiam [ BAA
= AT'E. rursus quoniam in rectas parallelas 4 4, EI"
recta incidit BAE, erit [ BA A4 = AET exterior angu-
lus interiori [1,29]. demonstratum est autem, esse etiam
L ATE=B.AA4. quareetiam [ 4A"E= AEI. quare
ettam AE = AI' [I, 6]. et quoniam in triangulo
BI'E uni laterum EI parallela ducta est 44, erit
BAd: AT = BA : AE [prop. II}. sed AE — AI.

itaque erit '
BA:dI'=BA4: AI.
iam uero sit B4 : AT == B.A: AT, et ducatur 44.
dico, L BATI in duas partes aequales secari recta 4.
nam iisdem comparatis quoniam est BA : AT
= BA: AT, verum etiam B4 : A= BA: AE (nam

2 V; ed@elog edfeiw Bp. 12 dwémees V. BAE] lith E in
ras. m. 2 P. 7] (tert.) in ras. V. 13. loy] -n e corr. m.
2 P. AET] litt. ET in ras, P, 14, BAd ] corr. ex BAdd
m 1 p. aQu yovie] om. V. 16, 4. AO = (non P),
EA ¢. wmievedy @ (non P). 18. mQos Iy -mv comp. scrip-
tum cum_ mede coaluit m F meds ¢, et sic in seq. saepius.

20, og dea] P; forv doa s Theon? (BFVp); cfr. p. 68, 15.

22. BA] 4 corr. A1 T4 F.  26. émel ydo @. 27,
A — p. 84, 1: npog 71jv] om.. Bp. 28. 77j»] om. F (inser.
m. rec., sed era.s)

6*
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®pos v AE' toiydvov yag vov BI'E wmwge plev
vy EI fwvae ) .AA" xol og &g ) BA meos iy
AT, ottwg 9§ BA mgog v AE. loy dga 7 AT =7
AE: @eve xal yovie 9 vmo AEL = vmd ATE

5 dovuv loy. @Ad % piv Omd AET v éxvdg vf vmo
BAA [enwv] loy, % 6% Omd ATE tf Zveiiat =j
vno 'AA éovwv lon wol 3 Omd BAd &ge tff v7o
I A4 éovwy lon. 1 dga Um0 BAT ywvia dlge téruyren
Vo vig AA svBsleg.

10 ’Eav dgax rguydvov 7 yovle Olye tundf, n OF
tduvovde iy yoviey e68sle téuvp xal Ty Pdoew,
te tis Pecsws Twipara vév avvév SEa Adyov Tels
Aoumels Tov vpsydvov mAsveais xal dov to vis Pdoemg
rufmete téy adrdv &y Adyov tvaig Aowwaly Tov TQL-

15 padvov wisvgaly, 7 dmd Tig xopuiis éml Ty TopAw
mibevyvoudvy soBeia dlye véuve Ty Tob TEUywVOU
poviev: Smep #de Octbar.

8"
Tév looyoviev reiydvev dvdioydv &i-

20 61v ol mwAlsvpal of meel vag lowg ywvieg xal
6udloyor el Umd Tag loag yoviag Ymotelvovoar.

"Eerw (ooyevie tolyove ve ABI, ATE lenv
Eovra iy piv vwdo ABI poviey vjj vno ATE, tiw
0t tmo BAIL ©j) vmo I'dE xal &m vy vml AFB

26 7 n0 'EA" Aéyw, Onv tov ABI, ATE rouydvev

IV. Psellus p. 70.

8. ovras] m. 2V. AE] AT 9. 4 4E|Ed 9. ]
PBp; yovig tfj FV. 6. dilc P. 6. B4A4] B supram. £ F.
dorv] om. P. 7 84) lon & xal 7 V.  ATE] supra I ras.
est in V; AET P, 7. dorw lon] om. V.  xal 1) 9w — 8:
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in triangulo BT'E uni laterum EI parallela ducta
est A.d) [prop. 11}, erit etiam BA: A= BA: AE
[V, 11). quare A = 4E [V, 9]. quare etiam
L AEl »= AT'E (I, 5]. sed [ AET = B 4.4 exteriori
{1, 29), et | ATE = I' 44 alterno [id.]. quare etiam
LBAAd=TAAd. itaque [ BAT recta A4 in duas
partes aequales sectus est.

Ergo si angulus trianguli in duas partes aequales
diuiditur, et recta angulum secans etiam basim secat,
partes basis eandem rationem habebunt ac reliqua
latera trianguli; et si partes basis eandem rationem
habent ac reliqua latera trianguli, recta a uertice ad
punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas
partes aequales secabit; quod erat demonstrandum,

IV.

In triangulis aequiangulis latera aequales angulos
comprehendentia proportionalia sunt et correspon-
dentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt.

Sint trianguli aequianguli 4BI, 4I'E habentes
L ABT == ATE,BAT = I'4E, ATB=TEJ. dico,

Zotwv lon) om. B et V (ras..est quartae partis linese); in mg.
transeunt in ras. p. 10. 5] om. V. 8/za] om, F. 11,
vy yoylar] P; aveny BFva. edBela] mg. m. 1 P. vé-
prvee P et seq. ras. 1 litt. V. 12. zé] m. 2 F.  13. xal
ddv — 17: 8sifu] in ras. m. 1 F. 14" &yy] corr. ex fyee p.
Aoyow Exqp V. 16. o9 zoiydwvov] om. FV. 17. yoviuy)
evBelav p.  20. al magl] e corr. V.  lowg] m. rec. F. 21,
mlsvgal vmotelvovoar Bp, dmorslvovemr mlevqal FV. 22.
fotaoay V. ATE] T4E Bp, V m. 2 28. ABTI]
BAT P.  yoviay] comp. mg. P. AT'E] I'dE P.  24.
BAT] BFp, Vm.'2; BI'4 P; ATB Vm.i. I'4E] BFp,
V m 2, I'Ed P. AI'B] Bp, V in ras. m, 2; 4BI" PF,
25. TEA4] BFp; JET in ras. m. 2 V; 4TE P. -

Fe
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avdioyov elow of mAsvoal af mspl tag iGag yovieg
xol oudlopor af Vo weg leeg ywovieg vmorelvoveal.
Ksi69w pip én’ e0delag ) BI vfj TE. xal émel
af vm6o ABT, ATB yovime d&Yo dedGv éAdrrovés
5 glow, log 0% % vmé AI'B zfj vmd AET, oaf &pu
tmd ABI, AET 0vo dpddv éiarrovés slow: af BA,
E 4 éga éxforldusvar ovunssovvrar. éxfefiiodmony
xel ovumwrérodey xere 1o Z.
Kol émel lon éotlv §) vwd ATE yovie tf vmd
10 ABT, mogdddnidg dovv § BZ vy FA. mdhw, émsl
len dotlv ) vmo AT'B tf) vno AET, mapdiinids
éoviv ) AT vfj ZE. mogaAinidyeappov oo fdorl
160 ZAT A" lon dga 0 ptv ZA iy AT, 3 6% AT 1§
Z4. nod émel touydvov tov ZBE maga ulev oy
15 ZE quren 9 AT, Zevwv dga og 9 B A mgog vy AZ,
ottwg % BI meog vy I'E. ley 0 5§ AZ ©j T4
g dga ) B.A meds tiy I'd, otrwg 7, BI" medg v
T'E, xal évalict &g 7 AB mog v BT, ovrmg 7
AT mgog v TE. medw, #msl mapdiinids ety
20y I'4d <fj BZ, fovwwv dge ag 7 BI" mpds v I'E,
ottwg 7 ZA4 meog vy AE. lon 0t ) ZA vy AT
wg dga 1 BI meos v T'E, otrwg 7 AT medg wijv
AE, xal édvairek &g 5§ BI® meog v I'd, olrwg
% TE moog v EA. émel ovw 0slydn og udv. 4
25 AB mdg vy BI, otnwg 7 AL mgos vy I'E, &g
0t 9 BI" moog mw I'd, otrwg 4§ I'E mgog v EA,
0/ leov dpa g 1) BA mpog vy AT, obrawg v I'4
n:gbg v AJE.
4. dvo %ai dvo P, corr. m, 1. éldocoves V. 8. Glaauovegv
10. Zotv] 1; dox foziy BVp, F m. 2. Sequentia in

tas. m. 1 p. 12 dovi] éoziy P, comp. p.  18. ZATA) Tin
ras. B. 4I] T in ras. p; Ia V, corr. m. 2. 14. Z 4]
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2 in triangulis 4BI, ATE la-
tera aequales angulos com-
prehendentia aequalia esse et

correspondentia, quae sub
|y  aequalibus angulis subtendant.
ponatur enim BI in pro-

Z I F ducta I'E, et quoniam
L ABI" 4 AI'B duobus rectis minores sunt [I, 17]
et [ AI'B = AET, erunt [ ABI"' + A4EI" duobus
rectis minores. itaque B4, EA productae concurrent
[I air. 5). producantur et concurrant in Z.

et quoniam | JI'E = ABI, erit BZ rectae
I'4 parallela (1, 28]. rursus quoniam [ AT'B= AET,
erit AI" rectae ZE parallela [id). ZATI4 igitur
parallelogrammum est. quare ZA = A, Al =Z4
(1, 34]. et quoniam in triangulo ZBE uni lateri ZE .
parallela ducta est AT, erit B4 : AZ=BI':TE
(prop. IT]. sed 4Z=T4. itaque B4:I'4=BI':TE
et permutando [V, 16] 4B: BI'= 4I': I'E. rursus
quoniam I'A4 rectae BZ parallela est, erit BI': I'E
= Zd4 : 4E {prop. lI]. sed Z4 = AI. itaque
BI:TE=ATI :'AE, et permutando [V, 16] BI': I'4
= TI'E: Ed4. iam quoniam demonstratum est, esse
AB : Bl = A4I': TE et BI': T’'d=TE:Ed, ex
aequo erit B4: Al=TI4d:4E [V, 22).
4Z P. ZBE]PF, Vm 1; BZE Bp, V m. 2. pieww
oy wlevewy V. 15, 7] (alt) om. P. zny] om. BFp. 16.
z7j#] om. BF p. 17. ziv] om. BFp.  =j»] om. ¢. 18.
AB] B4 p. meo§ ‘rﬁv] PV; meds BFp, et sic deinde
per totam propositionem, 21, Zd) (alt) 4Z V m. 1; corr.

2. 23. nal évalldf] P; éveliaf doa Theon? (BFVp);

m.
ofr. lin. 18. 24, émel ovv] xal dmed P. 5 uév P 27.
sal 8¢ foov P.
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Tav dge (Goyaviav teiydvav aviioydy elow ol
misvgal & Zepl tég iGag yowvlag xal opdroyor af
Dm0 tag loes peving vmovelvovoar' Omeg &0& dsifou.

’

&,

Eav Yo volymve tag misvgdg dvdiopov
Exm, Looy@via Eovas va velyove xal ldag EEee
tag yoviag, V@ dg al oudAoyor wisvenl vmo-
TELVOVOLY.

"Estm 0vo wolywve ta ABI, AEZ sog misvesg
dvdioyov égovra, og uiv tiw 4B mgdg vy BT, ob-
twg wy AE ®mgos viv EZ, wg 0% v BI ®gos tnpw
I'd, otwag v EZ mgég vy ZA4, xal v og tyv
BA mgog iy AL, otrwg iy EA mpog wiw AZ.
Adya, Bre looyaviov dote ©6 A BI tolywvov vg AEZ
toupaive xal loag Efover tdg yavlag, v’ dg af oud-
Aoyor mAsvgal vmorelvoveww, tyv pdv vme ABI 3
oo AEZ, iy 0% vmo BI'4 =f tmo EZ A4 xal &w
v vwd BAF vﬁ vy E4Z,

Tvysordre yap meds vf] B sv«?;fq xal voig QoG
uvm onuslowg voig E, Z tf piv vmo ABF yovig
lon 1 vmd ZEH, vj 6% vmo AT'B oy % vmd EZH-"
Aowmy) &go 9 XQos ©6 A Aoumy tf} weog v H dovey ioy.

looyaviov doa éotl vo ABI telywvov v EHZ
[rouydve]. zdv doa ABI, EHZ touydvav avdioydy
slow of wAsvgal of megl tag long yoviag xal Oud-

3, m(o] wepl p. yawlog] bis p. mleveal YzpTelvovoat

BFp, vmarelvova Fug ®levgo V 7. tog] m. rec. F. 10.
=y BI'] BI' B 11 iy EZ] EZ BFp. oy r'4}]
I'4 BFp 12. ovte B, Ty Zdl P,Vm 1;opp 42

V m. 2; dZ BFp. 18. o%ze Bp. 'mvdZJV zndeP
4z BFp 14. oy P, comp. p. 16. vmoredvover V.
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Ergo in triangulis aequiangulis latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre-
spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt;
quod eret demonstranduin.

V.

Si duo trianguli latera proportionalia habent,
aequianguli erunt triapguli et eos angulos aequales
habebunt, sub quibus correspondentia latera sub-
tendunt.

Sint duo trianguli 4 BI', 4 EZ latera proportionalia

habentes, ita ut sit 4B : BI’

y = dE: EZ, BI' : I'd4d = EZ
:ZA4,BA4: AT'=EA:A4Z. dico,
F triangulos 4BI, 4EZ aequian-
gulos fore et eos angulos aequa-
r P les habityros esse, sub quibus

correspondentia latera subtendant,

L ABT = JEZ, BI'd = EZA4, BAT =EAZ.
construatur enim ad rectam EZ et puncta eius
E, Z angulo 4BI asqualis [ ZEH et angulo 4I'B
aequalis EZH [I, 23]. itaque qui relinquitur, angulus
ad A positus reliquo angulo ad H posito aequalis
est [I, 32]. itaque 4BI, EHZ ftrianguli aequianguli
sunt. quare in triangulis 4BI, EHZ latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre-

21. AT'B] e corr. V. 22. moog T A] P; vmé BAT Theon
(BFVp). - meés té H) P; om6 EHZ Theon (Bp; ox6 EZ
supra scr. H V, oxo EZH F). 23. leoydvio F in fine lin.
éociv P, comp. p. EHZ)P,Vm 1; ZEH Bp, Vm. 2,
F eras. Z et H. 24. 1quyoyp] om. P. EHZ] P,Vm. 1;
ZEH BFp, Vm. 2.
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Aoyor af Umd tag ldag ywvieg Umotslvovear® Eorviy
dga @g 7 AB mpés v BI, [otreg] 4 HE mgog
v EZ. add’ &g v AB medg vy BT, otrws vmo-
xeitas ) AE mdg vy EZ- &g dga n AE mig
viv EZ, otvwg 1§ HE mgdg tiv EZ. énaréga dou
tov AE, HE moog v EZ v adrov &e Adyov
oy &g éotlv ) AE tff HE. e v adra 87 xel 9
AZ v HZ ionwv loy. émsl ovw oy detlv 4§ AE j
EH, xowy 0 3y EZ, 8vo 8y aof A4E, EZ dvel taig
HE,EZ loa &loiv: xal Poog § AZ Pacer tv; ZH
[éoTwv] oy povie dge 7} Vw0 AEZ yovie Tf v®0
HEZ éotw lon, el 10 AEZ rgiyavov vp HEZ
Totyave 6ov, xai of Aomel poviee tolg Aoimals
yoviug lear, V9 dog af low whsvpal vVmoreivovow.
lon doo dovl xal n utv vwd 4ZE povie 1f vno HZE,
% 0% Omo EAZ v vm6 EHZ. xal émel 7 pdv Um0
ZEA ©fj vmd HEZ donwv oy, ¢id’ % vnd HE Z ©j
o6 ABI, nal %) vm0 ABT &ga yovie tf; vno AEZ
dorw lom. Oia ta avre O xel 3 twd AB t vmwd
AZE éonwv lon, xel &u 9 mpos 16 A v meds Td
4" leoyadviov doa éotl ©0 ABI tolyovov v AEZ
TQLYBVE.

Eav &g 8vo tolywve tig mAsvoas avdioyov &y,
looyadvie Eorar T volyave xal loog e tag yovies,
Vg’ dg al ouoloyor mAsvgal vmotsivoveiv: Omeg &0ct
deitou.

’

g.
Exv 0v0 7tolywve plav yeviav uig yo-
1. yovlag] m. 2 F, zlzvoal vmorelvoveas Theon (BVF p)

2. zij¥] om. BFp. odrmg] om. P. 3. wj»] om, BEDp.
¢’ — 4: EZ] mg. m. 1 F. ° 8. zj»] om. BFp. 4. wuy)
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spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt
{prop. IV]. erit igitar 4B: BI'= HE: EZ. sed
AB : BI' = AE : EZ, ut supposuimus. quare
AE:EZ=HE:EZ[V,11). itaque utraque 4E, HE
ad EZ eandem rationem habet. ergo 4E = HE
[V, 9). eadem de causa etiam A4Z = HZ. iam
quoniam AE = EH, et communis est EZ, duae
rectae #E, EZ duabus HE, EZ aequales sunt; et
AZ =17H. itaque [ AEZ=HEZ [],8),et AAEZ
= A HEZ, et reliqui anguli reliquis angulis aequales,
sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque
L A4ZE = HZE, [ EAZ = EHZ. et quoniam
L ZEA = HEZ, ¢¢ [ HEZ = ABI, erit etiam
| ABI = AEZ. eadem de causa erit etiam | 4B
= AZE, et praeterea angulus ad A4 positus angulo
ad 4 posito. itaque trianguli 4 BI', 4EZ aequi-
anguli sunt.

Ergo si duo trianguli latera proportionalia habent,
aequianguli erunt trianguli et eos angulos aequales
habebunt, sub quibus correspondentia latera subten-
dunt; quod erat demonstrandum.

VL
Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequalem

om. BFp. =xal mg dea P. 5. mjv] bis om. BFp, 6. HE]
EH V. 7. ©d] om p. 8. lon dotiv p. 10. slol Vp.

4Z]) 24P, H] ost ras 1 htt V. 11 o] om. P.
13. Post i{gov add. éan Vm 2 14. Post il
add. feovzar Bp, F m. 2 15 éartv PB. 4ZE] 4EZF.

HZE] H supra m. 1 F. 17, lon doviy alié P. 18
ABI] (prius) ABI" é6uwy ian V. 19 7] 71 pév P. 4B}
ABI p. 20, &re] e corr. V, bls 6 B et V (corr.
m. 2). 21 4 douw lon FV. édr{v
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vig lenv &y, meol 0% tag ldag yovieg tag
whevgag avdlopov, (goyevia E6vaL T TQi-
yove xal leag kst vag yoviag, V@' odg al 6uo-
Aoyor mAzvoal vmworelvovoy.

"Eeta 0V relyova sa ABI, AEZ ulav yoviay
iy vmo BAL wé yovie vf) vno EAZ lony &yovea,
xepl 0% rag loag povieg tas mAsveag avdloyov, g
zv BA modg wiy AT, otrwg vy EA meds vy AZ*
Aéyam, Sru looyavidy ot vo ABI zolyavov vp AEZ
roiywve xal lomy & gy vmd ABI yaviayv 13
vmd AEZ, viv 0t vxd AI'B =i} vmo AZE.

Zvveorato pag meds v AZ sbdele nal Tols xgog
avrf onuelowg vols A, Z omotége plv rov vmd BAT,
EAZ ton % 4% ZAH, v 0% vnd AT'B ion 4 tmd
AZH' Aomi dpa 7 meog e B yeovie Aowwy tfj
wpog T H lon doviv.

Tooydviov &g éotl ©o ABI rolywvov v AHZ
Touyave. Gudioyoy dgu fotlv ag % B.A medg Ty
AT, otswg 7 HA mgog vy dZ. Umixcwvas 0} xal
wg 1 BA medg vy AT, otnwg 1) Ed zeds viy AZ°
xal dg doo 5 Ed mpog vy AZ, otveg 9 HA ngog

i AZ. loy dgo 7§ EA vy AH' xal xowwy 7§ AZ*

0vo 0y of EAd, AZ dvel vaig HA, AZ loar eloiv:
xal yovie 1 vno EAZ yovig vfj vmd HAZ [éorwv]
lon' Peoig doe 77 EZ Pace 1ty HZ dorwv ilon, el
©0 4EZ toiyovov t HAZ touyeve leov éotiv, xal

7. loeglm. 2 V. 8. zj» AT'] AT BFp.  meég] supra
m. rec. P, oijv] om. BFp.  4Z] eras. V; mutat. in 4E F;
Z4 Bp. 9. d6riv P, gomp. p. 10, gy ABI F. 11
n]v] V corr. m. rec. AI'Blecorr. m. 2 V. 12. xpo¢
pév BF v AZ edPeiay V, corr. m. 2. 13. avzie B.
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habent et latera aequales angulos comprehendentia
proportionakia, aequianguli erunt trianguli et eos
angulos aequales habebunt, sub quibus correspon-
dentia latera subtendunt.

Sint duo trianguli 4BI, 4EZ wnum angulum
4 BATI uni angulo E4Z aequalem
d habentes et latera aequales angulos
gz comprehendentia proportionalia, ita
ut sit BA: AN =Ed: 4Z. dico,
E % triangulos 4BI, 4EZ aequian-
gulos esse et habituros esse [ 4BT"

r => AEZ, | ATB == 4ZE.
construstur enim ad rectam A4Z et puncta eius
4, Z utrique angulo BAI, EAZ aequalis [ ZAH
et [ 4ZH = 4B [I, 23]. itaque qui relinquitur
angulus ad B positus reliquo angulo ad H posito
aequalis est [I, 32]. itaque trianguli 4BI, 4HZ
aequianguli sunt. quare erit B4 : A'=Hd:4Z
[prop. I'V]. . supposuimus autem, esse etiam BA: AF
=Ed : 4Z. quare [V, 11} E4: AZ = Hd4: AZ.
itaque E4 = 4 H [V, 9]; et communis est #Z. itaque
duae rectae EAJ, 4Z duabus Hd, 4Z aequales sunt;
et | EAZ = HAZ. quare EZ = HZ et A 4EZ
= HAZ, et reliqui anguli reliquis aequales erunt,

14. EAZ yoyle loy V.  15,76] 16 V,corr.m. 2.  yowle] post
r2s. 1 litt, P; om. Theon (BF VII’}' 16. t$] %6 V, corr. m. 2.

17. éotév P, comp. p. AHZ] 4EZ @.  18. mijy] om.
BFp. 19. Hd)litt. Hm, 2V; E4 B, corr. m. 2. =] om.
BFp.  20. ri»] bis om. BFp. Ed] 4E F; Hd4 B, corr.
m. 2. 21 Ed) B4 ¢. ,#j¥] om. BFp. 4Z) 24 V,
corr. m, 2, Hd) ex 4H m, rec. P. 22. 77j»] om. BFp.

23, elol Vp. 24. yovle &ox F, domv] om. P. 25.
HZl1ZH P. 26. 6z BV, comp. p,
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al Aouwmol yoview tals Aowmeis yovierg loar EGovrai,
D@’ dg af lGou mhsvgal vmorelvovow. lon dge oty
N utv omd AZH tf) vmo AZE, 3 0% vmo AHZ j
vwd AEZ. i)’ + tmo AZH vjj vmo AI'B éonw

5 lon* xal 9 vnd AI'B &g vfj vmo AZE éorw loy.
Umoneston 8% xal §) vmo BATL vf omd EAZ ioy el
Aoy &g n meég te B Aowj ©h meos to E la
éorly’ (ooyaviov &ga éotl ©d ABT volyavov vé AEZ
TOLPAIVEQ.

10 ’Eav dga 0vo tolyove ulev paoviev wg povie
lony &m, megl 0% tag loag yovieg tag mAsvgeg dvd-
loyov, loopovia Eovow ta tolyowa xal lewg Ee Tag
yoviag, D@’ dg af 6udiopor misvgal vUmorelvovow’
Omep &der OetEou.

15 z.

Eav 0v0 tolyeve plav yoviav pié ypovie
logv #xyp, meol 8% dAhag yoviag Tag mAsvees
dvdéloyov, tév 0t Aovmdv- éxatdoav & pa fvo
éldogova 7 py éAdcseova Jbedg, (doymvia

20 fotar ta tolywve xal loag FEee tag yovies,
nwegl dg dvdAoydy slewy af wisvoal.

"Eoto dvo telyove te: ABI, AEZ ulev yo-
viev wé povig loqy Eovre n‘ru oo BAT ©f mo
EAZ, msgpl 0% dAdeg yaw{ag tag vmd ABI, AEZ

25 ‘mg ﬂ:lwpag avai.oyo'u, og v AB mds v BI,
ottwg vy AE mpog vy EZ, tdv 0} Aowmdy tov

1, fcovzan suureqa énatéoa Theon (BFVp), 3. vmo
4HZ)] Peyrardus vmo AEZ P, np&c to H Theon (BFVp.
6 pro ze V, corr. m, 2). 4, vmo AEZ] Peyrardus; oo
AHZ P; ngos 16 E Theon (BFVp; =6 pro <o Y, corr. m. 2).
diid P.  ATB] BTA P, Ainras. 6. xal 5 — borew ion)
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®

sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque
LAdZH = A4ZE, [ AHZ = AEZ. uverum [ 4ZH
= AI'B. quare etiam [ AI'B = 4ZE. supposuimus
autem, esse etiam [ BAI = EAZ. itaque etiam qui
relinquitur angulus ad B positus, reliquo angulo ad
E posito aequalis est [I, 32]. itaque trianguli 4BT,
AEZ aequianguli sunt.

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo
aequalem habent et latera aequales angulos com-
prehendentia proportionalia, aequianguli erunt trian-
guli et eos angulos aequales habebunt, sub quibus
correspondentia latera subtendunt; quod erat demon-
strandum.

VIL

Si duo trianguli unum angulum uni angulo aequa-
lem habent et latera alios duos angulos comprehen-
dentia proportionalia et reliquos angulos singulos
simul aut minores aut non minores recto, trianguli
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt,
quos latera proportionalia comprehendunt.

Sint duo trianguli 4BI, 4EZ
unum angulum uni angulo aequalem
habentes, | BAI' = E AZ, et latera
alios duos angulos comprehendentia

B Z proportionalia, 4B : B’ =A4E: EZ,
et reliquos angulos, qui ad I, Z

I positi sunt, prius singulos simul recto

om.p. 7t3]wP. ] e corr. P, 8. Zec/] durir P,
comp. p. 19. #iarrove bis F. Prius idogowa corr. ex

fiecooy m. 2 P, 23. w¢ yowle] punctie notat. F.  24.
EAZ] corr. ex 4EZ m. rec. P. ABI'] BAT ¢; A4Bd p.
26. mj»y BI'] BI' BFp. 26. iy EZ] EZ BFp.



96 ZTOIXEIQN §'. .

ngog. zolg Iy Z wpdregov éxorépay Gue éhdodove og-

Bijg* Adyw, 8tu looydvidy dote 10 ABI tolyevov te

AEZ rouydve, xal lon Eorar 9 vmd ABI yovie =j

o0 AEZ, xel Aoumy Onlovéte 7 moog te I' Aouwf
6 5] 7Qog v Z lom.

El pop &wicds éoriv 1) vxo ABI puvie vi vnd
AEZ, pla attév pelfov éovlv. Eove pelfov 5y v
ABI. xel ovveerdte #pog tfj AB evdely xal g
wedg avrf onuslo vd B vf tad AEZ yevig log 5

10 vmd ABH.

Kol énel lon éovlv § udv 4 yovie v 4, 5 62
vnd ABH ©f) omo AEZ, Aowwn &po % vwd AHB
Aoy ©f} vmo AZE ot lon. (doypdviov dee éeri
10 ABH rolyovov td AEZ touysve. Eorw Goe dg

15 9 AB weds iy BH, ovrog 1 AE #ngds v EZ.
g 0 ) AE medg v EZ, [oitnwg] Udxttar y AB
ngds v BI* 7§ AB doo medg énorégav v BI,
BH tov avrov &e Abéyov ley éoe % BI v BH.
dore xel yovie f| npog v I' yovie vf vné BHF

20 dorwy lon. éhartov 0} OpPfis Umimérar B Weos g
I Zdrrov oo dorly dpdis xal 1 vwd B HI™ dore
7 épekfs advy yovie § vmd AHB pslfov éotiv
dgdvjg. #al £3slydn lon ovea Tf medg Te Z' xal
N meods e Z dpa uslfov éotlv dedis. Umixsrer

25 02 éfAdoocwy dodie: Omep dotlv dromov. ovx dge
dweog éotw 7 vmd ABI povie tfj vmé AEZ" ley

1. éldrrova F. 2. douv P, comp. p. 3. forac) dotty F.
10. ABH] H e corr. p. 12. yovle 25 V. 13, lowmg ]

supra m. 1 F, dorl comp. p; dotdv PF. 15. 7ijv] bis
om. BFp. 16, og d¢ w:ouunu 0% xal o Bp. T7}%)
om, BFp. ovtog omoxseron] vméueitar FV; ovtos Bp;

vméneiter oftwg P. 17. tj»] om. BFp. Post BI' add.
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minores. dico, aequiangulos esse triangulos ABIT,
AEZ, et [ ABI’ = A4EZ, ot, ut inde adparet, qui
relinquitur angulus ad I" positus, reliquo angulo ad Z
posito aequalem esse.

nam si /, A4 BI'angulo 4 EZ inaequalis est, alteruter
eorum maior est. sit maior [ 4BT, et construatur
ad rectam AB et punctum eins B [ 4BH = AEZ
{1, 23]. et quoniam [ A= [ A et [ ABH= AJEZ,
erit [ AHB = AZE [], 32). itaque trianguli 4 BH,
AEZ aequianguli sunt. quare 4B: BH= A4E:EZ
{prop.1V]. sed supposuimus, esse JE: EZ = 4B:BI.
itaque 4B ad utramque BI, BH eandem rationem
habet {V, 11]. quare BI'—= BH [V, 9]. itaque etiam
angulus ad I' positus angulo BHT aequalis est {1, 5].
supposuimas autem, angulum ad I' positum minorem
esse recto; quare etiam [ BHI minor est recto.
itaque angulus deineeps positus A4HB maior est
recto [I, 13]. et demonstratum est, eum angulo ad
Z posito aequalem esse. quare etiam angulus ad Z
positus maior est recto. supposuimus autem, eum
recto minarem esse; quod absurdum est. itaque
L ABI angulo A4EZ inaequalis non est; aequalis
igitur, uerum etiam angulus ad A positus angulo ad 4
posito aequalis est. quare etiam qui relinquitur angulus
ad I" positus, reliquo angulo ad Z posito aequalis est
[1, 32). ergo trianguli 4 BI', 4 EZ aequianguli sunt.

Theon: xel &g &ox 1) AB moog =iy BI', odrmg 7} AB moos

ziv BH (V et bis omisso 77y BFp). 18. &oe éotiv P.
19. mgog ¢ I'] corr. ex vw6 BHI'm. 2 V.  BHTI] corr.
ex BI'H m, 2 V. 20. #lddomy D, 21, xef{] om. P.
22, adrig P. 23. 7] corr. ex 76 m. 1 B. 26. Zlot-

zov F.  dorty] om. V.~ 26. JEZ] EJZ p.
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 7
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doe. &ovi 0t xal 7 meés e A lon vf ®meog 16 A
xel Aowmh) doa ) mog 1 I' Aowmf] ©f moog 6 Z
ion éovlv. looymviov dgo éorl ©0 ABI rolymvov vg
A EZ rouyovep.

5 AAda Oy mddow Umoxslodw Exaréom TV mEldS Toig
I, Z uy #dcowv SgB1g Aéyw mddww, Ot xal ovreg
éotly looyaviov ©6 ABT tolyevov 16 AEZ touyove.

Tov yeg abtéy xateoxsvadsdévrov Opolng Osi-
tousv, Oue loy éotlv ) BI 15 BH* dore xol yovie

10 7 medg ¢ I' ©fj vwd BHI ion dovlv. ovx éAdrraw
0t dodijs 7 meds e I ovx fAdrrev dpo dedis
ovdt 7 Um0 BHI. towydvev 0 voo BHI «f dvo
yovier 0vo Spddy ovx eldw éAdrroveg Omep éorly
advvarov. ovx doa mdhw Eviadg dotww % vmo ABI

15 yovie tfj Umd AEZ- lon &pa. &ove 0% xal % meds
t6 A tfj meds v A oy Aowwy &g 7 meos ro I
Aounf] ©fj meds e Z len éorlv. leoydviov &go fotl
70 ABT tolyovov 16 AEZ voiydve.

Eav édpa 0Vo tolyave play yoviey wig yovie

20 {onv &m, wegl 0% dAAag yovieg tag mAsveag dvdloyov,
tiv 0t Aowwdy éxavépay dua éldrrova 9 py éldrrove
0091jg, looyavia Eotew ta tolyove xel idag s tag
yovlag, meol dg dvdAoyov elow of mlsvoul* Smeq
&ds Ositou.

25 7.

'Edv év dpBoyavip toiydve dmd tis 6p-
Dis yoviag éxl v Bdaww xddervog dydi, T4
1. éoziv B. Post 4 add. onpefp Bp, supra F, m. 2 V.

3. Zgv/]doriv P, comp. p. 6. élarroy F. wady i)

m. 2 V. 7. looyawidy doriv P. 8. dpolwg 87 BVp.. 10
* éldoowy p. 11. lacowy p. 12. 09dé] om. V. 7] m.
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lam rursus supponamus, utrumque angulum ad
I, Z positum recto minorem non esse. dico rursus,
sic quoque triangulos 4BI, 4EZ aequiangulos esse.

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus,
esse BI'= BH. quare etiam angulus ad I' positus

angulo BHI' aequalis est [I, 5]

angulus autem ad I'" positus recto

minor non est. quare ne [ BHI

7, quidem recto minor est. itaque

trianguli BHI" duo anguli duobus

rectis minores non sunt; quod fieri

non potest [I, 17]. rursus igitur

L ABI angulo 4 EZ inaequalis non

est; aequalis igitur. uerum etiam angulus ad 4 posi-

tus angulo ad 4 posito aequalis est. itaque qui

relinquitur angulus ad I' positus, reliquo angulo ad

Z posito aequalis est [I, 32]. ergo trianguli 4BI,
AEZ gequianguli sunt.

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo
aequalem habent et latera alios duos angulos com-
prehendentia proportionalia et reliquos angulos singulos
simul aut minores aut non minores recto, trianguli
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt,
quos latera proportionalia comprehendunt; quod erat
demonstrandum.

VIII.
Si in triangulo rectangulo ab angulo recto ad
2 P, o) 8¢ V., 13. #lcosoves V. 16, oty PB;
comp. p. 16. on] insert. postea F. 17. dot(] doriv PF;
comp, Pp. 20. #yy] corr. ex fyee m. 2 P. zdag] om. V
21, due firoe V. 26. dnd] om6é V; corr. m. 2.

7*
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noog tff xadérp rolywve Gpoia éoTi TH TE
6Ae xal &Adsjdog.
"Eorw volywvov dpBoywviov ©do ABI ey &yov
vy tmo BAI poviev, xel #7100 dxé vov A énl
5 v BI »ddstog 1 AAd' Adym, Ot Sgoidv éewiy
éndzegov vy ABA, AAT voiyovov 3o v ABIT
aol €t aAAqdocg.
Brel pop lon éoviv 1 Uxd BAT tfj vmo AAB-
dpdr yap Exavéga’ xel woury €hv dvo TUyBveY TOD
10 v¢ ABI xel oo ABA 73 mpog 6 B, lomy doa
7 o AT'B douwg] v} 9nd BA 4 éovwv lon* {Goyaviov
doa dori vo ABI volyovov 6 ABA zoipdve.
dorvv dga ag % BI' dmorstvovso Ty Sy ToD
ABT voupdvov xgdg vhy BA movelvoveay iy dp-
15 ®v ot ABA ropdvov, obreg avry 1 AB vmo-
relvovee Ty *pos vH I' yoviey tob ABI woupcs-
vov mpos vy Bd Umorslvoveay v lowy tqy vRO
BAAd vot ABA touydvov, xal éru q A mpls viv
AAd vmovsivoveay vy mods ve B poviev xownv
20 TdY 0o tguydvey. to ABI" dou telyovov ve AB 4
TQuydve (ooysvidy té dore xal vog mspl wag Ildag
yoviag mwhevgug dvddopov &ysi. Gposov depu [fori]
0 ABT tolywvov e ABA tpiptsve. Opolog 03
delkopev, Su xol 16 AAT toupdve Spotdy dore ©d

1. douw F. 4. yovley] om. p. 5. BI') A'V. A4
44 P. v FV. 8 9=d] postea ins. F. BAT yowix F
AdB] AB4 V, corr. m. 2. 12. 76 ] corr. ex r&wv m. 1P.
4B4d] B supra m. 1 F, 18. BI') I'B B et seq. ras. 1 litt. F.
v ] post ras. 1 litt. V. 14. ABI"]I"mra.sm2V
BA]linras. m. 2 V. vwon(wowav] COIT. ex vmors{vovoe
m. rec. P; in ras. m. 2 V., 15. vnon[vow«u F, ¢ eras.
17. B4] Bd =ijv F. vmoveivovoay tqy lonv vj) xeog o I' in
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bagim perpendicularis ducitur, trianguli ad per-
pendicularem positi similes erunt et toti et in-
ter se.

Sit triangulus rectangulus 4BI" rectum habens
angulum B AT, et ab 4 ad BI" perpendicularis ducatur
Ad4d. dico, utrumque triangulum A4BA, A AL et toti
ABTI et inter se similes esse,

nam quoniam [ BAI == 44B (uterque enim

4 reotns est), et duorum trian-
gulorom ABF, 4BA4 com-
munis est angulus ad B po-
gitus, erit [ A'B==BAA
[I, 32]. itaque trianguli
5 a T 4BT, ABA aequianguli
sunt. erit igitur BI': B4 = AB:Bd == AT': A4
[prop. IV]; nam BI sub recto angulo trianguli 4BI"
subtendit et B4 sub recto anmgulo trianguli 4B,
¢t rursus 4B in triangulo 4BI" sub angulo ad I’
posito subtendit et B4 in triangulo 4 B4 sub angulo
el aequali BA 4, et AT, 44 sub angulo ad B posito
utriusque trianguli communi subtendunt. itaque trian-
guli 4BT, 4B et aequianguli sunt et latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia habent. itaque
A 4BI ~ 4B [def. 1]. similiter demonstrabimus,

s, m. 2 V. logw edvig F.  18. ABA] ABT'P. 7] inter

duas ras. F.  Post AT add. F: omotelvovan v mgos v B

yovlay to ABT zoyavov, sed del. m. 1. 19, oworelvovone

(+in ras.) post ras. 1 litt. ¥, dmorelvove Bp.  B] seq. ras.

1 Ltk F.  20. adséy zéy V.  dga] postea ins, F; m. 2 V.

48B4 dga V. 21. domev P, comp. p. 28. {ot/} om. P.
24, {otw P; comp. p.
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ABI tglyovov' éxdvegov dga tov AB2U, AAT
[rowydvav] Suatdv éoriv Gip v ABT.

Aéyw 01, Ovi nal adlqjdowg dotly Guorx te AB4,
AAT volyova.

‘Enel yop S99 % vmo BAA 6994 vf vmo AATl
dovwy lon, dAhe pyv xal 9 md BAA tfj medg to I’
elydn lon, xel Aowwn Goa m meds e B Aowni] i
vno AAT éovwv ilon (ldopdviov doa dovl 70 AB4
rolyovov 19 AAT rouydve. Eotw &ga og 7 B4
rob ABA touyavov vmorelvovea Ty vwd B.AA mels
v AdA vov AAT teiydvov vmorslvovday Ty weos
¢ I' lenv vfj vmo BAd, otrwg avry 5 Ad tov
AB A touydvov vmorelvovow Ty weos T B pe-
viay mpdg Ty AT Umovelvoveay viy vmd A AT vov
AAT rouydvov i6nv i meds e B, xal &rv 7 B4
ngos iy AT Dmotelvovear tag dpPdg: Juowov de
dotl 0 AB A volywvov 1 AAT touycve.

‘Edv doa v Sodoyavip touydve dmd tig Oods
yovieg éxl iy Pdow xddevog aydy, ve medg I
xedére tolyove Suoid dove v te SAp xal dliqhows
[6meo &0ec Oeibo].

Hogiopa.

'Ex 87 zovrov gavegdv, Cui kv év dedoyavip
Touydve dnd tig Sedijs yawvleg inl Ty Pdow ndde-
r0g &y¥, N dydside Tév vig Pdoswg TuRudTOY
pdon dvdloydy éotv: Smep Eder detbor [xel &re i

1. rolywvoy] om. BFp. 2. teiydver] om. P, ouotoy
douy Olw] om. V. ABT touydve 6le Spowdy domy V.
5. B44A) B e corr. m. 2. V. 7, losmy] corr. ex Aocri)s
m. 1 F. 78 dot(] doziy PF. 11, iy 44] vjj 44 F; corr.
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esse etiam A 44"~ ABI. ergo uterque triangulus
ABA, AAT triangulo toti ABI similis est.

lam dico, triangulos . 4Bd, A AT etiam inter se
similes esse.

nam quoniam [ BAA = AATI (recti enim), et
demonstratum est, L B4 4 angulo ad I'" posito aequa-
lem esse, etiam qui relinquitur angulus ad B positus,
angulo 44T aequalis erit [I, 32). itaque trianguli
ABAd, 44T aequianguli sunt. est igitar BA: 44
= Add : AT = BA : AT [prop. IV}; nam B4 in
triangulo 4 B4 sub BA A subtendit et 44 in trian-
gulo 44T sub angulo ad I posito subtendit angulo
BAA aequali, et 44 in triangulo 4 B4 sub angulo
ad B posito subtendit, #I" autem in triangulo 4 4T
sub 44T angulo ad B posito aequali, et prae-
terea BA, AT sub rectis angulis subtendunt. itaque
A ABA ~ AAT [def. 1].

Ergo si in triangulo rectangulo ab angulo recto
ad basim perpendicularis ducitur, trianguli ad per-
pendicularem positi similes erunt et toti et inter se.

Corollariam.

Hinc manifestum est, si in triangulo rectangulo
ab angulo recto ad basim perpendicularis ducatur,

m, rec.  14. Ymorelvovoav] -v eras. F. 15, zfi] corr, ex
tij¢ m. rec. P; seq. ras. 1 litt. V. 16. meds iy AT} in
ras. F. vwoteivovea F. 20. fony F. 23. 4] om. p.

25. Tunudror] om. p.  26. e B, comp. p.  Smep #dsc
3¢iter] om. BFp. xai #ri — p. 104, 2: domv] postea ins. m.
1 F in ras; mg. m. 2 V.
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Piocwg xal évog GmoiovoDy TGV TuRudtEY 17 WEOG
16 Tupary wlsvga péon dvalopov owiv).
.

Tig doBeiang svdelag 10 mpooraydiv udpog
cpedelv.

“Eorw 7 dodeloa evdsia 1) 4B d:l 0% tijg AB
70 moodraydly pépog dpeleiv.

Ercrevdg®o 0% to volrov. [xel] dujyde g dmd
100 A evdsta ) A poviev nmegiéyovee et Tig
AB rvyotcav: xal eijpdo rvygdyv onpsiov éxl Tig
AT 10 4, »el xel6dwoay i A low af AE, ET.
nel émelevy®o 7 BIY, xal e tod A4 mogaddndog
atrf] 8w 4 AZ.

Ensl otv toiydvov tob ABI mage ulov tidv
nhevgiy v BI qurow 5 ZA, dvddopov doua dotiv
og 7 I'd mpdg tyy 4 A, otrwg 1) BZ medg mpv Z A.
Oundij 0t §) I'd vijg 44 Sumdyj &pa xel 4 BZ tijg
Z A" toumwdi} doo 7} BA tiig AZ.

Tijg #&oe dodelong evdelag vijg AB 16 émivaydiv
tolrov pégog aprontar ©0 AZ- Smeg Ee mouijcar.

’

V.
Tyv dodeloay evdeiav Eruntov tf dodaloy
rezunquévy ouolamg tepelv.
X. Simplicius in phys. fol, 114v, 119.

1, omorsgovovy F. 2. Post domv seq. omep #8sr Seitan
BFp, V m. 2. 8, tolrov] ante -zov ras. 2 litt. F. el ]
om. P. =g ed8sia dmo tov 4 9 V. 11, xsleBwoav] mg.
m. rec. P. 14. Supra mepd in P scr. m. rec. megddintog.

15. mijv] 7ij p. 2] mutat. in 4Z m. 2 V; 4Z Bp. 16.
v 44) tj 44 B, 44 Fp.  wjy] om. BFp.  17. i)
™ p- nel 7 BZ tijg¢ ZA4" toumli} doa] mg. m. 1 P. 18,
B4] 4 in ras. P. 19. =7js] =j p. ©hg] corr. ex t m. 1 p.
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ductam rectam mediam inter partes basis proportio-
nalem fore. — quod erat demonstrandum.?)

IX.
A data recta linea partem quamuis datam abscindere.
Sit data recta 4B. oportet igitur ab 4B quamuis
datam partem abscindere.
sit data pars tertia, et ducatur a puncto A recta
AT cum 4B quemlibet angu-
lum comprehendens, et suma-
tur in 4I" quoduis punctum 4,
\o et ponatur JE = 44 = ET,
A Z B et ducatur BI, et per 4 rec-
tae BI" parallela ducatur 4Z [I, 31].
. iam- quoniam in triangulo 4BI" uni laterum BI'
parallela ducta est Z4, erit [prop. II]
Fd:44=BZ:7ZA4 sed I'd=2 A4A4. quare
etiam BZ=27Z4. itaque B4 =3 4Z.
Ergo a data recta 4B tertia pars 4Z abscisa
est, ut inssi eramus; quod oportebat fieri.

X.
Datam reetam lineam non sectam datae sectae
congruenter secare.

1) Nam demonstrauimus p. 102, 9 sq. Bd: J4 = A4
: AT. reliqua pars corollarii p. 102 26 8q. eine dubio inter-
pola.ta. est; nam et post sollemnem illam finem demonstratio-
num corollanorumque omse £8s deifan p. 102, 26 additur et a
bonis codd. Theoninis aberat nec usqnam nsui est. habet tamen
Campanus et P, quamquam sine clausula illa. itaque et in
nonnullis codd. ante Theonem et in quibusdam Theoninis
simul sponte interpolata est.

20. 7ofror] in mas. F, 22. dodeloy] P, Simplicius, Cam-
panus; do&staﬂ sv&et«x Theon (BF Vp).
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""Eet % utv dodeidn ebdsla drunrog 9 AB, %
0 verunuévy n A xave va A, E onusle, ol
xsladwoay @ove paoviey Tvgoveay meguéyav, xol
énelevyde n I'B, xal da wév 4, E vfj BI' nagdl-
5 Andot fydwoav of AZ,EH, 0 0t vot A tfj AB
nagdAdniog fiyde 7 A@K
Hagallnloy@am&ov doa éotly smxtegov oy 28,
@B lon &pa % ulv 40 vj ZH, % 8t @K <jj HB.
xal émel touywvov tov AKI maga plev tév mhev-
10 o6v Ty KI evdeic furow 1) OF, dvdloyov dou
dorlv aog § T'E mpds v Ed, ofrwg 7 KO mods
iy @4. leny 0 7 utv KO vjp BH, 1 6t @4 1]
HZ. v dpe g § T'E moog vy Ed, obrag 1
BH mgog vy HZ. medwv, énel toiydvov tov AHE
16 maga plav tov wAsvedv iy HE fere 3 Z A, dve-
doyov oo éotlv &g §) EA meds iy AA, otrwg 1
HZ mgog v ZA. &delydn 0t xal ag  T'E mog
i Ed, ofrwg ) BH medg vy HZ: Eony dpa o5
utv § TE moog v Ed, ovvag 7 BH meds v
20 HZ, &g 6t 7 EA moog tqv A A, otvwg v HZ mpog
m ZA.
‘H dga dodsioa 'sOdela drunrog % AB zjj do-
o Deloy eoPely vevunuévy v A Opolwg Tézunror
Omep &8s mouijoar

26 e,
Advo dodeigdy evderdy Tolrny dvdioyov

TQEOCEVQELY.

2. Post AT add. V: ds7 znv 4B aty,nrov 5 AT zvevpn-
E‘svy dpolwg vepeiv. Foro tstmmew] 7 AT 4. I'B] B’
V e corr. m. 2. 5. §é] om. p. 8. HB]) MB F, corr.



ELEMENTORUM LIBER VI. 107

Sit data recta linea non secta 4B, recta autem
AI secta in punctis 4, E, et ponantur ita, ut quem-
libet angulum comprehendant,
et ducatur I'B, et per 4, E
reetae BI" parallelae ducantur
dZ, EH, et per 4 rectac AB
parallela ducatur 40K [I, 31].
itaque utrumque Z®, @B par-
Y, % allelogrammum est. quare

40 =ZH et K = HB
(I, 34]. et quoniam in triangulo 4 KT uni lateri KI"
parallela ducta est recta @F, erit 'E: EA =K®:0 4
[prop.1I]. sed K® =BH,® 4= HZ. itaque’'E:E4
=BH:HZ. rursus quoniam in triangulo 4HE Uni
lateri HE parallela ducta est Z4, erit E4: 44
= HZ : Z4 [prop. II]. et demonstratum est, esse
etiam 'E: Ed = BH: HZ. itaque
TFE:Ed=BH:HZetEAd: 44 =HZ:7ZA.

Ergo data recta linea non secta 4B datae rectae
lineae sectae AI' congruenter secta est; quod opor-
tebat fieri.

XIL.
Datis duabus rectis tertiam proportionalem inuenire.

ras. F. K©] corr. m. 2 ex OK V. 12. ©iv ] om. BFp.
18. moog vijv] meds BFp, et sic deinde per totam prop.

16. HE] corr. ex EH m. 2 V. 17, 4] postea ins. F. ~ 18.

odtwg] m, 2 V. fory doo s — 20: Ty HZ] postes insert.

inras. m. 1 F; mg. m. 2 V. 19. vy HZ) HZ etiam V.
20, EA] corr. ex 4E m. rec. P. moog 44 ofrmg bis F.
7] ins. m. rec. P. 24. woiijée] in ras. m. 1 P.

m 2 9 nat} postea ins. F. 11, ww E4] E4 Bpet in
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"Eormeay af doPeidar [0vo svdslas] «f BA, AT
xel xslodmoav paviav msgiéyovcas sugovoar. Oel 3y
tév B A, AT vglvny avadopov mpoosvpsely. xfepiiede-
oav pep éml va A, E onpsic, xol xeledw T AT
lon 7 B4, xal énelevydw 7 BI', xal dix vob A
xapddinios avif] fyfw u AE.

‘Emet ovv toupevov e AAE mage plev towv
wAsvgdv iy AE fuves v BIY, dvdioydv éetwv ddg
7 AB mpdg iy BA, otrag 1 A medg tiwv I'E.
lon 0t 1 Bd jj AIL. éovw doa dg 1 AB medg
v AT, otrwg 1§ A mos v I'E,

Mo Gea Bodeewv codsdy Tty AB, AT tolry.
avdAoyov avreis mgocsvgyves ) I'E’ oxso 50e woifjous.

.

Toidyv doBsiody s0PeLdv TETAQENY cvé-
Aoyov mooosveeiv.

"Eovwcay al dodsioas todls sufelor af A, B, I”
dsi 0 wwv A, B, I' zevdgyy dvéloyov mgoc-
EVQELY.

Enxelodooay b0 ebdsiww of AE, AZ yaview
neQuEyovear [Tugovdav] Ty vno EAZ: xal xslcdo 1
utv A4 lon 7 4H, tjj 6t B iey y HE, xal & 7
I len § 40" xal émbevydelons vijg HO magpdiiniog
avtf) fyde 8ia rov E f EZ.

Enel ovv toiydvov 1ot AEZ mxgo‘t play Ty

1. 8ve e'vﬁswu}:om P, avr&swu. supra scr. m. rec. 3, B4,
e corr. V. svesiv 4. yao af AB, AT Theon (BVp; yag «
BA4, AT F). 5. BI'] I'B p. 8. AE] AE ¢. 9. tqv] bis
om. BFp. Bd4] B4 F. AT'] 4 in ras. m. 1 B. 11,

‘mv] om. Bp. mv] om. Bg TE] T in ras. V. 13,
avzijs P, corr. m. unelofo tdv ¢ (non F). 21.
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Sint datae rectae BA, A" et ponantur ita, ut
quemlibet angulum comprehendant. oportet igitur rec-
tarum B A, AT tertiam proportionalem inuenire.

y, producantur enim ad punc-
ta 4, E, et ponatar AI"
== B, et ducatur BT, et

B, F : per 4 ei parallela ducatur
p—  A4E ], 31}. iam quoniam in
triangulo 44 E uni lateri

4 AE parallela ducta est BI,
erit AB:Bd = Al : TE
[prop. 11]. sed BA == AI.
itaque AB: AI'== AI':T'E.

Brgo datis duabus rectis 4B, AT tertia earum
proportionalis inuenta est I'E; quod oportebat fieri.

¥4

XII
Datis tribus rectis lineis quartam proportionalem
inuenire. '
Simt datae rectae 4, B, I oportet igitur rectarum
4, B, I' quartam proportionalem inuenire.

b ponantur duae rectae JE, 4Z
ita, ut quemlibet angulum com-
prehendant EAJZ, et ponatur
AdH = A, HE = B, 46 =1I.
et ducta recta H® ei parallela

Y] ) Z per E ducatur EZ [I, 31].
iam quoniam in triangulo 4EZ uni lateri EZ

Tvyoticay] om. P, xo{] om. p. 5] en 9. 26. ploy
oy wlsvgor Theon (BF Vp).
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EZ qxrer 7 HO, forww doa o % AH mpés iy
HE, ottwg ) 4O mgog tqv ®Z. lon 0t 7, udv 4H
tj A, y 08 HE vjj B, §) 0t 40 «fj I éorwv &oa ag
1 A ®eog iy B, ottwg 5 I’ medg vy OZ.

Towov dga dodacdy evdady tév A, B, I' z¢-
rigry dvdloyov mpoosvonrar 7 OZ' Gmeg Edet morfioe.

o’

dvo dodeioav svdady uéony dvadoyov
TLPOOEVQELY.

"Eorocoay of dodsider 0vo evdslow of AB, BI™
0ei 0n tdv AB, BI" uéony dvdioyov mpocevgeiv.

Kelodwoay én’ evdelog, xal peyodpdo éxl g
AT quxtxdiov 16 AAT, xal 4390 dxo tov B on-
pelov i} AT ebdely mpds Spdag § B, xal éme-
tevydmoay af AA, AT.

Enel v nuxvxdlp povie devlv m vmo AAT,
S8 dorw. xal émel év Spdopavio Touydve TG
AAT éno vijg Sdijs yoviag énl iy Pdow xddevog
wxtae § AB, y AB dga TV vijg Pdoswg Tunudrov
tov AB, BI' yéon dvdioydv éorww.

AdYo Gpa dodeacdv vdady v AB, BI' uéey
dvdaloyov moooelonrar 1) AB* mep £0s mofioa.

0’
Tov i6wv te xal (doyoviov magadinio-

XIII. Philoponus in Aristot. de anima g II.  XIV. Philo-
pon. in anal. post. fol. 117v.

1. EZ] corr. ex HO® m, rec. P; H® Bp. H®] corr.
ex ZE m. rec. P; EZ Bp; @HVm. 2. #Hjom. V. ~4H
in ras. B. 77iv] om. BFp. 2. mjvy] om. BFp. ez
e corr. V; Z€ P. 4. ©Z) Zin ras. F; ZO P. 14, gd-
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parallela ducta est H®, erit 4H: HE = 40 : GZ.
sed JH = A, HE = B, 40 = I itaque 4 : B
=I:0Z )
Ergo datis tribus rectis lineis 4, B, I' quarta pro-
portionalis inuenta est ®Z; quod oportebat fieri.

XIIL

Datis duabus rectis lineis mediam proportionalem
inuenire.
Sint duae rectae datae 4B, BI. oportet igitur
rectarum 4B, BI' mediam proportionalem inuenire.
4 ponantur in eadem recta, et
in A describatur semicirculus
AAT, et a B puncto ducatur
ad rectam AI' perpendicularis
A B I B4, et ducantur 44, AT.
iam quoniam in semicirculo est [ A4 AT, rectus
est [III, 31]. et quoniam in triangulo rectangulo
AAT a recto angulo ad basim perpendicularis ducta
est 4B, 4B partium basis 4B, BI' media propor-
tionalis est [prop. VIII coroll].
Ergo datis duabus rectis lineis 4B, BI" media pro-
portionalis inuenta est 4B; quod oportebat fieri.

XIV.
In parallelogrammis aequalibus et aequiangulis

fele] om. Bp. 16. xal énel V. 19. 4B] B4 F; V, corr.
m. 2. 4B) B4 V, corr. m. 2. 21. péany P, sed corr.

22. meoonventar F.  24. zz] om. p. =xal]l m. 2 F. loo-
yovioyv] P, Philoponus; play wmg fony #y6vtev yoviay Theon
(BVp; in F om. gluv et supra scr, pier seq. ras. 1 litt), P
supra m, rec.
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yoduuev avrizexovdadiv al mwievgal el mepl
vag loag yovieg #»ul dv (doyoviov magaily-
Aloypdppwv avuimendvdaciy ol misvgel eaf
xegl tag loas yoviag, ioa éorly éxelva.

5 ’'Eotw l6e s xul (Goydvie magaiindiyeaupe o
AB, BI" loag &ovre tag mgos top B yovieg, xel
xelodwoay &x’ evdslag af AB, BE' én’ svdslag
cpe &lol xai of ZB, BH. Aédyw, omv vov AB, BI'
avumendvdacw af mhsvgal of megl vag loag yawvleg,

10 Tovréorw, Ove oty g ) 4B medg iy BE, ovrwg
7 HB mpdg tqv BZ.

Svpnenlgowado yep 10 ZE magadinidyeapuov.
éxel ovv idov éotl v0 AB mupailnAdygeppov TH
BI' megeidylopoopum, &iio 08¢ = 0 ZE, forww

15 dga &g 70 AB weds ©0 ZE, obrwg 16 BI” mpdg 706
ZE. AV &g ulv ©56 AB mpdg ©0 ZE, otrwg y 4B
wos v BE, og 0% vo BI mgog vo ZE, odrms 4
HB ngdg vijv BZ xal ag &ox §§ 4B mgos v BE,
otrag 1 HB mgos v BZ. tov dea AB, BI’ xag-

20 alinioyguppoy dvrixsnévdacsw ef wmievowl of weol
rag loag yoving.

AAda 07 Eotw ag § AB meds v BE, ottwg 7
HB mpog vy BZ' Aépw, Ovi ldov éotl ©o AB mae-
aidnidyoeppov v¢ BI mugadinioppduuep.

25  'Emel yag dovw g 7 AB meos iy BE, otrwg
% HB mgog viv BZ, dil’ ag piv v 4B mgog tnw

2. lsoywvimy] om. Theon (BF Vp); del. m. rec. P.  Post
nagallnloyoduumy add. Theon: plav yoviey wa yovle fonv
dyovzor (BFp; play mg logy dydvrav yoviay V). .
»al lsoyovie] om. Theon (B¥Vp); del. m. rec. P. 7. nel-
oo V. 8. slatv PBp. 10. 4ot&v] om. p. oiv] om.
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latera aequales angulos comprehendentia in contraria
proportione sunt; et parallelogramma aequiangula,
quorum latera aequales angulos comprehendentia in
contrarid proportione sint, aequalia sunt.

Sint aequalia et aequiangula

& L' parallelogramma A B, BI"aequa-
les habentia angulos ad B po-
7 ) sitos, et ponantur in eadem

recta 4B, BE. itaque etiam
ZB, BH in eadem recta sunt.
dico, in 4B, BI’ latera aequa-
i ~ les angulos comprehendentia in
contraria proportione esse, h. e.
esse 4B: BE=HB:BZ.
expleatur enim Z E parallelogrammum. iam quoni-
am AB = BI, et alia quaedam magnitudo est ZE,
erit AB:ZE = BI': ZE [V, 7). sed AB: ZE
= AB:BE [prop.1], et BI': ZE= HB: BZ [id].
quare etiam 4B : BE =— HB: BZ. itaque in parallelo-
grammis 4B, BI" latera aequales angulos comprehen-
dentia in contraria proportione sunt.
iam uero sit 4B: BE = HB : BZ. dico, esse
AB = BI.
nam quoniam est 4B: BE—= HB:BZ, et AB:BE

BFp. BE] corr. ex BO m. rec. P. 11, z7»] om. BF p.
BZ] 2B P. 12. ZE] EZ p. 17. =jv] om. BF; 74
t0 ZE] ZE BF; Z in ras. m. 2 V.- 18. mgog zjv] meog
BFp, et sic deinde per totam prop. ¢ don] aomep V.

4B B4 p. 19. &go] supra m. 1, sed post BI' P, 22.
¢la 8] in ras. m. 1 p. Post &7 add. Theon: dvrimemor-
férocay of mlevoal of meel rag lswg yovieg xal (BF Vp).

23. BZ] ZB P. é¢uly P.  25. mj»] corr. ex 7ij m. 2 V.
26. wg] e corr. F. %] om. F.

Euclides, edd. Heiberg et Menge, II. 8
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BE, ottag 6 AB magaiinAdyeapmov mpds o ZE
nagaldnidypappov, g 0t 7 HB meds tqv BZ, ob-
trog 10 BI' magaidnidygappov mgog ©6 ZE magai-
AAdyoapuov, xel og &oa 0 AB meds ©0 ZE, ov-
tg ©0 BI xpdg ©0 ZE- logov dga éori ©0 AB map-
aldnidygappov 6 BI' megadinioypduue.

Tov dpo lowv te xal (doywviov mugadinloyedy-
pov avumendvdaow ol mlevoal of wepl vag Iloag
yoviag xal v (doymviov magalinloyodupwy dvii-
nemdvdadw al mwhsvgal af mepl vag loag ywving, loo
dotly dxelva: Gmep #0e Osifau.

’

e’

Tov ldov xal plav pié lonv éxoviey yo-
viav roiydvey avrimewdvdaciy al misveal
af mepl rag loeg yovieg xel @v plav i
tonv éydvrev yaviev ToLydvOV AVTLTEXOV-
daowy af mhevoal of mepl rag lowg paviag,
loa dotly éxeive

"Eore lo6a toiyove te ABI, AAE plev wed lony
#ovte yoviey iy Vmd BAT vff tmd AAE: Aéya,
6t vy ABI, AAE roipdvev avumemdvdaswy of
nievoal af msgl 1ag loag ywviag, Tovtéorw, v otly
wg 5 I'4 medg 1y Ad, obrwg § EA meds tny AB.

Kelodo yop dore én’ ebdslug slvar vy I'A ©j)
Ad" én’ eddelag doo o1l xwl ) EA vfj AB. xol
énetevydo u B4.

1. meés t6 — 2: wg 4] insert. in ras. F. 2. mapally-
1éyeappor] om. V. 3. ZE nagallnléyeayyoﬂ P; ZE Theon
(BF Vp). 5. fozty P, comp. p. 7. ooy &oo p. te] om.

Bp. laoywvlmv) PBFp; in P supra ser. m. rec. lonpy yo-
viev ploy i &ydvrov; ploy mig fony éygovioy yoviay V, sed
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= AB:ZE, HB: BZ = BI": ZE [prop. I}, erit etiam.
AB:ZE=BI':ZE[V,11]. itaque 4B=BI [V,9]

Ergo in parallelogrammis aequalibus et aequi-
angulis latera aequales angulos comprehendentia in
contraria proportione sunt; et parallelogramma aequi-
angula, quorum latera aequales angulos comprehen-
dentia in contraria proportione sint, aequalia sunt;
quod erat demonstrandum. .

XV.

In triangulis aequalibus, et qui unum angulum
uni aequalem habeant, latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt; et trian-
guli unum angulum uni aequalem habentes, et in
quibus latera aequales angulos comprehendentia in
contraria proportione sint, aequales sunt,

Sint aequales tnanguh ABI, A4E unum angu-
lum uni aequalem habentes, [ BAI" = 4 AE. dico,
in triangulis 4BI, A4E latera aequales angulos
comprehendentia in contraria proportione esse, h. e.
esge I'4: 44 =EA: AB,.

ponantur enim ita, ut I'4 et 44 in eadem recta
sint, itaque etiam EA et 4B in eadem recta sunt.
et ducatur B4. iam quoniam A 4BI'= AAJE, et

wplov e punctis del 9. lsoyovlmy magailnloyedppws)
PB, F (post Zao- ras, 1 litt.), p; in P m. rec. supra scr. foxv
ymﬂ{av pley me Eyovrov; wley pig (punctis del) fomy §xov-
Toy yaviey uaqallnlquaypmv 'S 16. «f] m. 2 P. a»

1(uymvaw F. 16, towmmv] om, FV. 20. 77;] corr. ex
-z7c m. rec. P, ifym, Gzi] et seq. msert. in ras. F. 22.
neel] meol P, corr. m. 2. 23, mgog ] %bls noog BFp.

24. I'4] AI‘P V in ras.  26. doziv PB comp p.
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'Emel odv loov Zotl v0 ABT zelyovov v AAE
TQupdve, FAko 04 w 1o BAd, forw dga og O
T'4B tolyovov mpdg 10 BAA tolywvov, ovrmg 70
EAAd volyovov mpdg 160 BAA rolyavov. add’ ag
ptv o I'd B mpog 6 BA A, ovrws 1 I'd meds i
A4, dg 0% vo EAA mpdg 16 BAA, ovvag 7 EA
mpog vy AB. =xol &g dpa 1 I'd meog iy Ad,
ottwg 7§ EA mpog vy AB. vév ABI, AAE édpa
Touyavay avnmendvdacsw of mlevoel of megl Tog
iag yavleg.

"Ahda 87 avumemovdérmoay of misvoal v ABT,
AAJE rouyévav, xal Eo6to aog 1 I'd meos iy A4,
ottwg % EA mgds iy AB' Aéyw, 8m loov éori
t0 ABT tolywvov 1 AAE vouysve.

Emitsvgdelong yap midw tviig BA, émel dotwv g
1 I'd moog iy A4, otrwg 17 EA mpog iy AB,
@A)’ g udv §) I'd meog vy A4, otrwg 10 ABT
tolyavoy medg t0 BA A telyovov, as 0t § EA mpodg
iy AB, ottag 10 EAA rolyovov mgds ©0 BAA
tolyovov, ag dea v0 ABI telyovov mpds ©0 BA A
Tolyovov, ottwg v0 EAA tolyovov meds ©0 BA A
rolyovov. éxdregov doa tédv ABI,EAAd mpds ©o
B.Ad tov adtov Ege Adyov. leov dga éotl 160 ABIT
[roiymvov] v EAA toyave.

Tov doa lewv xel plev g lonv édvrav yoviey
touydvoy dvnimendvdacw of wAsvgel of megl Tag
loag yovieg xel dv plav g lony éydvrav yoview

2. o] om. BFVp. BAd] in ras, m. 2 V. _ 8. ’'4B]
"'I'"A'BF; BAT Bp, Vm. 2. ~ odrwg] 0¥t P, odrmg dea F,
4 EAA]BFp, Vm.2; A4EV m. 1; dAEP." BAdJ] litt.
B4 in ras. m. 2 V. tolymvor] comp. V. 7. ©iv] (prius)
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B r alia quaedam magnitudo est
BAAd, erit ATAB:BAA4
=EAdAd:BAA4[V,T]. sed
[prop.I]I'dB:BAAd = AI"

t Ad et EAd: BAd
= Ed: AB. quare etiam
IF'd: Ad=EA: AB. ita-

que triangulorum ABT,
AAE latera aequales angulos comprehendentm in
contraria proportione sunt.

iam uero latera triangulorum 4 BI', 44E in con-
traria proportione sint, et sit I'd: 44 = EA: AB.
dico, esse A ABI'= /A AA4E.

ducta enim rursus B4, quoniam est I'd: 44
= EAd: AB, et T'd: Ad = A ABI': A BAd, et
EA: AB=AEAA4:/ BAdd [prop. I}, erit A ABI"
:ABAAd =/ EA4: \BAA. itague uterque trian-
gulus ABI', EA4 ad BAd eandem rationem habet.
quare A AB'=AEA4 [V, 9],

Ergo in triangulis aequalibus, et qui unum angu-
lum uni aequalem habeant, latera aequales angulos
comprehendentia in contraria proportione sunt; et
trianguli unum angulum uni aequalem habentes, et
in quibus latera aequales angulos comprehendentia

a K

corr. ex zév m. 1 F. 8. aqa TQryavay] rp;ymwmv &oa V;
doa yovidy l? 12. ‘rgvymwmw] 1mwaw P. mc] postea.
insert. m. 1 om. F. weos TNv] =eds BFp, et sic deinde
per totam prop. 16. I'4] AT p. 19, mjv] om. etiam V.
20. ABI'} BAI P. Post rolywvoy add. F: ottws 16 E4Ad
ro[ymvov sed del. m. 1. 21. selywyov] om. V. ovrag)
. 10 EAJ tolyovoy mpos 160 BAJ zolywowor] om,
BFp 22. doa] om. Bp.  28. dozdv P, comp. tp 24. tot-
yovor] om. P.  26. wieveal «f] om. F. 21. yovlug mievgol F.
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Touyovay avunexovdadw of misveal of mepl vTog
loag yovieg, éxgive loa éotlv: Gmep £0s delio.

14

5.

'Eev tédongeg svdelar dvdloyov ey, to

5 vxd Tov éxpwv megLeydusvoy dodoywviov leow
dotl Tt Vmo Todv pécwv megiegoufve Sedo-
yovio' x6v T0 Vxd rdv Exomv msuegdpsvow
bodoydviov ldov g 16 Vo .TdY pécwv megLe-
rouéve dodoywvie, af téocagss svBelar dvd-

10 loyov écovra.

"Ecrwoay téooages e0dstar avdloyov of AB, I'4,
E,Z, &g 1 AB meds iy I'd, otwwg % E mpdg
v Z* Adyw, Ore 0 vmé vov AB, Z msgigydusvor
opPoyaviov ilgov d6rl vy vwd tdv I'd, E megieyo-

16 uévep doBoywvip.

"Hydwoav [péo] axd tadv A, I’ onpuslov raly 4B,
4 bdelag mpdg Opddg of AH, 'O, xal xelodo
vj wdv Z lon n AH, vjj 0t E lon v I'O. xal cvu-
nendneoodew va BH, 46 mapadinidypauuc.

20 Kol éxel doriv og ) AB mwedg iy I'd, otrwg 7
E mgog v Z, lon Ot §) udv E ©j; I'®, 5 0 Z 7jj
AH, ¥ovwv doa og 1) AB mpds v I'4d, otnwg 7
I'e ngog tyv AH. tov BH, 40 &pa mapaiinio-
yoduuoy dvumendvdasy of wievgal of megl Tig

25 loag yovieg. Gv 0 leoyoviov maguiindoyedupav
avumenévdaaw of mievgal af megl vag loag yoviag,

2. dottv] eloty V. 4. dot PBp. 7. »év] nal ol V.,

11. i téosages P.  dvdloyov] om. V.  12. Z dvdloyor V.
mjv] om. Bp. 18. 4B] Bin ras. m. 2 V. Z] eras. F.
14, Zociy P, comp. p. E] postea add. m. 1 p; eras. F.
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in contraria proportione sint, aequales sunt; quod
erat demonstrandum.

XVL

Si quattuor rectae proportionales sunt, rectangulum
extremis terminis comprehensum aequale est rectan-
gulo mediis comprehenso; et si rectangulum extremis
terminis comprehensum aequale est rectangulo mediis
comprehensa, quattuor rectae proportionales sunt.

Sint quattuor rectae proportionales 4B, I'4, E, Z,
ita ut sit 4B: 'd = E : Z. dico, esse 4B < Z
=TI'4><E.

H e
A - B

r a4
Er——m—m—m——

Zr—

ducantur a punctis 4, I" ad rectas 4B, I'A per-
pendiculares 4 H, I'®, et ponatur 4H —< Z et '® —E.
et expleantur parallelogramma BH, 4.

et quoniam est 4B: I'd = E:Z, et E =1,
Z = AH, erit AB:I'd = I'® : AH. itaque in
parallelogrammis BH, 4@ latera aequales angulos
comprehendentia in contraria proportione sunt. paral-
lelogramma autem aequiangula, quorum latera aequales
angulos comprehendentia in contraria proportione

16. yde] om, P. 18. evumewineucdmcay BF Vp, 22, 4H]
corr. ex A4 m. rec. P. 23, AH] post ras. 1litt., He
corr. V; corr. ex 46 m. rec. P. doax] m. 2 V. 24, of
megl] ﬂEQL’ P
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loa Zotly Ixstva: lcov dga éotl ©0 BH magadinic-
yoapuov 16 A6 nagaiinioyodupm. wuul 6T TO
ptv BH 6 om0 tév AB,Z" lon yap v AH v 7
20 08 48 16 V=6 rav I'd, E' lony pag 7 E vjj ['0"
570 doa Um0 tov AB,Z mepuegdpevov o0doyamviov
foov ol 1 vmd vav I'd, E mspuegopdvm Spoyovip.

‘AAda 09 16 vmd zav 4B, Z megiegdpevoy Spdo-
yovioy loov fortw t6 vnd tav I'd, E xegueyoutvo
dedoyavie: Adyo, 8t ol téeompsg cvDeior dvaioyov

10 Zoovrar, @g § AB mgog vy I'd, odrwg 7 E mgds
v Z. -

Tov pep eviov xeraaxcvaddiviov, émsl ro vro
tév AB,Z loov o1l to vmo tév I'4d, E, xei éon
%o pdv V%0 vév AB,Z v0 BH' iay yde éouwv 1

15 AH ©f} Z° 10 6% vmd vov I'd, E 16 40" iey yug
7 I'® 5} E v6 &oa BH ooy Zotl 16 AO. xal {onwy
l6oyavia. tév 0} l6ov xal (Goywviov mepalinio-
yeoupoY avtinenivdacw of mAsvgal of mepl vag long
yaviag, &t dpa og 7 AB meog vy I'd, otrag 1

20 I'® m:g(‘)g v AH. 1’61) o g pkv I'® 5 E, 1‘1 o2
AH vj} Z* ¥otw doa og ) AB npog i I'd, otreg
n E ﬂ:pog iy Z.

'Eev doa véocuges e0dsior dvdioyov @6, 10

VRO TGV FxQoy meQueyOusvoy Sedopdviov ldov orl

25 76 Uwd THY péoaw mgwxoys'vga dpdoywvip® xdv 70
om0 ThY Exguv meguegdusvoy Sgdoyddviov [oov g T
o oV péewy nengoye’vg) dodoyavip, of téocapss
ebPelow dvdioyov igovrar Smep #de dstbas.

4. I'd, E] seq. wequeyopevor GoBoydwiov V, punctis delet.
Elcorr. ex I'® m. 2 V. I'®] corr. ex Em 2V 6.
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sint, aequalia sunt [prop. XIV]. itaque BH = 46.
et BH=AB><Z (nam 4H=27Z) et 40 =I'd>< E
(nam E = I'®). itaque 4AB><X Z =TI4d < E.

iam uero sit AB><XZ = I'd >< E. dico, quattuor
rectas proportionales esse, 4B: I'd =E:Z.

nam iisdem comparatis, quoniam 4B < Z =TI4
X E et AB><Z=BH (nam AH=2Z),et Td>< E
=460 (nam I'® = E), erit BH = 46. eadem
autem aequiangula ‘sunt. et in parallelogrammis
aequalibus et aequiangulis latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV].
itaque AB: I’'d=T10: AH sedI'®@ = E, AH=Z.
quare AB: I'd=E:Z

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, rectan-
gulum extremis terminis comprehensum aequale est
rectangulo mediis eomprehenso; et si reetangulum
. extremis terminis comprehensum aequale est rectan-
gulo mediis comprehenso quattuor rectae proportlonales
sunt; quod erat demonstrandum.

neqegopévaw Godoyaviwy F, sed corr. 8. zo»] mutat. in
wa F. 9. GeBoyoviov F, sed corr.  14. doviv]l om. V. 4
4H 5 Z] j ZqAHV in F m. 2 ex ¢jju Z fecit =5y HZ.

15. fon yae % — 16: v 46] mg. m. rec. P.  16. dotv] P;
eloww BF Vp. 19, %] (alt.) postéa ins. m. 1 p. 20. 1"@]
corr. ex H® m. 1 p. AH}] corr. ex ZH m. 1 p. 23. *
do PBVp. 25, xév] ual €0 V. 26, 7] dou/ F. - 21
Téoongss) seq ras. 2 litt. F.
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of.

Edv toelg eddelar dvdioyov dowv, 16 Hmd
rdy Fugov megieyducvov OJpdoymviov [dov
éorl Tt amo Tijg uéons TETQRYBYE' %AV TO

5 OXO THOV kxpOY TEQLELOUEVOY SQB0yBYIOY [Gov
N vé dwd tijs péong vergaydve, af Teels
evPelar avadiopov E6ovrac.

"Eerweay toels svdelar dvdlopov of A, B, I, 63
7 A meog v B, otrwg f B meds v I iéyw,

10 8z 70 Uwd tov A, I’ megusyopevoy d¢pdoyaviov isov
éorl té dmo tig B rergaydve.

Keloda ] B lon 0 4.

Kol énel domiv og 1) A medg tiv B, olrwg 4
B mgog wwv I, loy 0t 5 B tf} 4, éotw &pa ag 7

15 4 moos tiy B, 5| 4 meog tiy I. dav O végowgeg
elBstor dvdiopov @Gy, TO VWO TeY Exgov Xegueyd-
pevov [dodopadviov] leov éotl @ Vrd tov pédov
wegiegoudve Sgdoyovip. tod dga vmo vov A4, I loov
ot v vwd vév B, 4. dAd& vd Umo tév B, A4 ©o

20 and tfig B éd6viv: lom yag 1 B v 4° v dga Umd
oy A4, I' megueyduevoy Spdoydviov loov éorl 16
and i B verpayaup.

‘"dide O 10 Twd vy A4, I loov loro te dmd
mg B I.eym, ot dorly dg 7 A4 zoog v B, ottag

25 ) B molg 'nw L.

Tov yee evrtedv xetacxsvecdéviav, émel ©o Umd
tév A, I" loov éovl vg amd g B, dAda ©0 damo
tijg B 10 vmd tov B, d devw lon pog v B v A
70 doa vmd tédv A, I loov éorl g vmd tév B, 4.

1. :£"] et litt. initialis m. 2 V. 2. e codd. 4.
uév] nel e V. 6. 77j¢] insert. postea F. 8. of zgeis P.
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XVIIL

Si tres rectae proportionales sunt, rectangulum
extremis terminis comprehensum aequale est quadrato
medii; et si rectangulum extremis terminis compre-
hensum aequale est quadrato medii, tres rectae pro-
portionales erunt.

Sint tres rectae proportionales 4, B, I, ita ut sit
A:B=DB:I. dico, esse 4><I'— B%

At
Bi i A
'—

ponatur 4 = B. et quoniam est 4: B=B:1T,
et B=d, erit 4: B = 4:I. sin quattuor rectae
proportionales sunt, rectangulum extremis terminis
comprehensum aequale est rectangulo mediis com-
prehenso [prop. XVI]. itaque 4 >< I' = B > 4.
uerum B >< 4 = B?, nam B = 4. quare

A>T =B

iam uero sit 4 ><I'= B dico, esse 4: B =B:1I.

nam iisdem comparatis, quoniam A >< I'= B}
et B' = B>< 4 (nam B = A), erit A><XI'=B>< 4.
sin rectangulum extremis terminis comprehensum

XVII. Philoponus in Arist. de anima g II.

12. xzelofo yde P. 4] postras. 1 litt. F.  16. dee codd.
17. d¢Poydvioy] om. P. 19, B, 4] (prius) in ras. m. 2 V.
diid — B, 4] insert. m. 1 F. 20, forew’ fon] eras. F.  24.
A] Bm.  26. #wel] corr. ex énim. 2V, 27, dile 1o dmd
s B ©6 w6 wdv B, 4 {ouv] PBp; idem, sed t¢ 9mo V,
F mg.; rovtéoniy 6 vmo vév B, 4 F. 28, fon] -n 1n ras. B
tf} 4} in mg. transit m. 1 V (supra est ras.).
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fav 8} 16 vxo rev axgav loov 7 TG VRO TGV pé-
oav, al téeoages e0dsiaw dvaloyov slow. Eomiv Ggu
g 1 4 xeds v B, otrwg n 4 mgos Ty I. oy
0 7 B tjj 4" &g dpa ) A xds vy B, otrws 7 B
xeog oy I.

'Eay &oa toeis e0dsime dvdloyov oo, O vmd
TOY Expav xmegiEpopsvov Opdoywwiov leov éorl 1o
ano vijg péons rvergay@ve' xdv TO VWO TGV Hxpow
meguegdpsvoy Spdopaviov ldov 3 e dwod wijg péons
rerpayave, ol tels svdsiar avadopov Foovrar Gmee
&0t detkoun.

o’

‘A% vijg doPeions evBslag T dodévie
evPvpoapp@ Gpoidy te xal opolmg xslpevov
V@ vyoappov aveyoaPat.

"Eotw 7 uiv dodsica svbeia 1) AB, vo 0% doddv
eo9vygappov 0 T'E' Oel O0f amd tijg AB svdelng
16 T'E ebdvypdppm Opocdy e xal opolmg xslpsvov
08 Upgappor dvaygdyar.

Enelevydo 9 AZ, xal ovvedrdrow mpos vy AB
evPelg xal tols meds avrf) enuelowg toig A, B )
ptv mpog ©o I’ pawia lon v om0 HAB, 1fj 8% vmo
T'4Z ey 1 vwd ABH. Aoy e % vmo I'Z A j
vmo AHB éovw loy’ to'oyaimov dga éotl vo ZI'4
r@:,yawov % HAB rgwwvm éwéloyov &ga éotly

17 Z4 ngog v HB, obrwg § ZI' ngog rmz HA,
nal 7 I'd mpds vy AB. mdlv ovveordrw moos
vii BH svdelg xal volg mpdg avrij onuelowg voig B,

6. oo, P FYp 7. éotiv P. 8. xéy_— 10: #oovrar
om. p. i 9. 9] foti comp. F, supra ser. §. 18, époles
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aequale est rectangulo mediis comprehenso, quattuor
rectae proportionales sunt [prop. XVI]. itaque
A:B=A4:T. ged B= 4. itaque 4: B=B:I.
Ergo si tres rectae proportionales sunt, rectan-
gulum extremis terminis comprehensum aequale est
quadrato medii; et si rectangulum extremis terminis
comprehensum aequale est quadrato medii, tres rectae
proportionales erunt; quod erat demonstrandum.

XVIIL

In data recta datae figurae rectilineae similem et
similiter positam figuram rectilineam construere.

Sit data recta 4B et data figura rectilinea I'E.
oportet igitur in recta 4B figurae rectilineae I'E
similem et similiter positam fignram rectilineam

construere.
F
Z g o
ry a4 A4 B

ducatur 4Z et ad rectam 4 B et puncta eius 4, B
angulo ad I" posito aequalis construatur [ HAB,
angulo autem I'4Z aequalis [ 4BH [I, 23]. itaque
L TZ4 = AHB [1, 32]. quare A ZI'4 triangulo
H 4B aequiangulus est. itaque Z4: HB = ZI': HA
= I'd : 4B [prop. IV]. rursus ad rectam BH et

opoleg  (non P). 20. 4Z] Z4 P. ovvesroto = (non P).

22. e ] = P. fon] om. V. HAB) BAH P; 4B F;
HAB ion V. 23. ion] om. V., 5] Aoumfj = V. 24,
AHB] A”"B'HF. éov/] om. V. 26. cig] supra F. 28,
=§] corr. ex zij¢ m. 1 p. BH] H supra scr.
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H vfj pdv om0 AZE yovig lon n vmd BHO, 1j
0t Vw0 ZAE lon 5 vndo HB®. Aoy dpe 7 =g
1o E dowmj} v} meos tr ® dovwv oy leoydviov &pe
dotl 16 ZAE tolyovov t¢p HOB voiyave: dvaioyoy
doa éotlv og 1 Z A4 medg vy HRB, otrwg  ZE zpog
miv H® xal 7w Ed medg tv @B. #delydn 0% xal
s 7 ZA4 meog vy HB, otrwg 4 ZI" mods vy HA
xol ) I'd mpdg tpy AB° xal g dga n ZI' moog
v AH, ottwg 7 s I'd medg iy AB xel % ZE
ngds iy HO xal v 9 EA mgog vy @B. xal
énsl lon dovlv 3 pdv om0 I'Z A yovia vj vwd AHB,
5 0} Sxd AZE <jj vmo BHO, iy &ox % vwd I'ZE
8An ) vmo AH® fevwv ion. O e avre O xel
% 9o T'AE ©j; vm6 ABO donwv lon. &ore 0% xal 7
pdv moog te I vij meog te A oy, 7 0 mgos 1 E
©f) medg Te O. lgopdviov dge dorl o A® vé I'E-
xal Tag wepl Tag ldag yoving avrov misvgas avdioyov
#yee: Guotov dga fotl To AO ebdvyoapupov e I'E
svdvpodppe.

And tig dodslong doa svdelws g AB v do-
Bévre ebdvpedppe vé I'E opowdy te xal Opolwg xel-
pevov e0dUpgappov dvapéyoamrar 6 AO° Smeg Edw
moLTjoat.

9.

Ta Spote rplyova mpds &AAnle év dumie-

clove A6y@ éorl ThY ouoAdymv mAsvedv.

XIX coroll. Philoponus in anal. post. 117v. Psellus p. 57.

1, BHO;"B'H”’O F. 2 o=mé] om. Bp.  lon] om. B.
4. HO®B] PF; HB® B, V ¢ corr. m. 2, p corr. ex HOO
m. 1. 6. Z4] 4Z P. ZE]inras. m. 2 V. 6 HO]
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puncta eius B, H angulo 4ZE aequalis construatur
L BH® et angulo ZAJE aequalis [ HB® [I, 23]
itaque qui relinquitur angulus ad E positus, reliquo
angulo ad @ posito aequalis est [I, 32]. itaque AZAE
triangulo HOB aequiangulus est. quare Z4 : HB
=ZE:H® = EA4:60B [prop. IV]. demonstrauimus
autem, esse etiom ZA: HB = ZI': HA = I'4: AB.
quare etiam ZI': AH=IA4: AB=2ZE:HO®=EAd
: @B. et quoniam [ 'Z 4= AHB,et [ AZE=BH®,
erit [ I'ZE = AH®. eadem de causa etiam [ T4E
= AB®. et praeterea angulus ad I" positus angulo
ad A4 posito aequalis est, et angulus ad E positus
angulo ad @ posito aequalis. itaque 4@ aequiangula
est figurae I'E. et latera, quae aequales angulos com-
prehendunt, proportionalia habent; itaque figura rec-
tilinea 4@ similis est figurae rectilineae I'E.

Ergo in data recta 4B datae figurae rectilineae
I'E similis et similiter posita figura rectilinea con-
structa est 4@; quod oportebat fieri.

XIX.

Similes trianguli inter se duplicatam rationem
habent quam latera correspondentia.

®inras. m. 2 V. OB]BOP. =xal 9 Ed nqog oy 12:]
bis F, sed corr. 7. 7 t¢ ZI' P. 8mxlmcaeu-——9 my
AB] om, p. 10, E4] “"4’E F. 12, 4ZE] "Z'4""E F

13. dwie & avte — 1b: meds 16 A l’cn] msert m ras. F.

16. .mod¢] eras. V. éouiv F. 17. adzav] P; adzg BF Vp;
om. Augustus. 18. 48] TE P. TE] 46 P. 20. 77g
AB — 23: moujoas] xel To sér)s p. 21, T'E duowsw rs]

eras. V. 22. z0 A©] punctis notat. F; om. B.
dotiv B, eras. »,
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"Eero Ouoe tolyove te ABI, AEZ lony éyovre
Ty mweds ve B poviev vf meds tg E, ag 0% iy
AB mgog Ty BI, otrwg vy AE meds wjv EZ,
dore Oudloyov elvaw viv BI =fj EZ' Aéyw, 8w 1o
ABT tolyovov mgos 16 AEZ volyavov diumiaclove
Adyov &yer fimeg v BI' mpds viw EZ.

Elifgda pdo tdv BI, EZ tolry dvddoyov 1 -
BH, dore slvar &g v BI' meds vy EZ, olrwg
v EZ mpls vy BH' xal énelevydo % AH.

Emel ovv 6t dg | AB medg myv BT, otres
7 AE moog vy EZ, dvadlat doo dorlv g 77 AB
ngdg v AE, otveg 7 BI meos v EZ. ¢AX dg
9 BI' mgog EZ, obrwg éovlv ) EZ medg BH. xed
og &pa ) AB mpds AE, otrwg % EZ mpdg BH*
16v ABH, AEZ &pa vouyovev dvimenévdoeww of
mAevgel ol megl vag loag yovieg. ov 0 plov wig
lony ydvieov poviev touycdvev dvumemovdecw of
wlevgel af mepl wag loag yoviag, i6a éotlv éxcive.
loov &pe éotl ©6 ABH volyavov v$ JEZ wgu-
yoveo. xel émel dovw og % BI medg tyv EZ,
ottwg  EZ modg vy BH, éav 0O} wgeig -
Delon dvdloyov aow, 7 meary medg iy Teltyy Oi-
nieglova Adyov &yeu fimee medg TRy dsvrégav, 7 BI
doo mog Ty BH Odumdaclove Adyov &ypeu fimep %

25 I'B mgds v EZ. og 6t % I'B mpog wyv BH,

oYtas t6 ABI tolywvov mpdg 6 ABH tolywvov:

2. v B] w6 BV, et F, sed corr. 3. zjv BI'] BI' Bp;
-nlr I'a F; litt. B in ras. m 2V, wmp EZ] EZ Bp. 8.
otz PBp. 10. AB] B in ras. PF, mv om. BFp.
otto P. 11. zjv] om. BFp. 12. “ﬂ‘; bis om. BFp.

18. mgog EZ] supra m. 2 F; meog v EZ v BH V.
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Sint similes trianguli 4BI, JEZ angulum ad
B positum angulo ad E posito aequalem habentes,

4

AN

B H T E 2

et AB:BI'= AE: EZ, ita ut BT lateri EZ respon-
deat. dico, esse 4BI': JEZ = BI': EZ"

sumatur enim rectaram BT, EZ’ tertla, proportlo-
nalis BH [prop. XI), ita ut sit BI': EZ = EZ: BH;
et ducatur 4H. ‘

iam quoniam est 4B : BI' = A4E : EZ, permu-
tando erit 4B: 4E=BI:EZ [V, 16]. sed BI':EZ
= EZ:BH. quare AB: 4E = EZ:BH. itaque in
triangulis 4 BH, 4 EZ latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt. trianguli
autem unum angulum uni aequalem habentes et quo-
rum latera aequales angulos comprehendentia in con-
traria proportione sint, aequales sunt [prop. XV).
itaque A 4ABH = A4EZ. et quoniam est BI': EZ
= EZ:BH, et si tres rectae proportionales sunt,
prima ad tertiam duplicatam rationem habet quam
ad secundam [V def. 9], erit BI': BH = I'B%: EZ2,
sed 'B: BH = ABI': ABH [prop. I]. itaque etiam

14. AB] B eras. F. mj» 4E V. v BHV. 15. doa]
supra m. 1 p. 17. towywdvwv] om. Theon (BFVp). 19.
4dEZ] Z paene era,s V. 22, diplaciovaova P, sed corr.
m. rec. 23. &1y BI'] I'B seq. ras. 1 litt. P. 24.
BH] seq. ras. 1 htt P. 25. I'B] (prius) BI' V.,

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 9
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xal 10 ABI g volyovov meds o A BH dimiaciove

Adyov &gau fimeg ) BI mpog v EZ. loov 0% ©d

ABH rzolyovov t¢ AEZ vouyeve” xal vo ABT
dga Tolywvov meog vo AEZ tolyovov dimdasiove
Acyov &g fimeg 7 BI moog viv EZ.

Ta &g Suoie Tolywve medg &AAnAe dv dumAaciov
Adyo dotl tav Suoddymv mievedy [Omep Eder dsibeu).

Hégiope.

. ’Ex 07 vovrov oqavepdv, Oti, dov toely evdsim
avdloyov @6, 6T og N WEWTY WEOg TV TELTNY,
oUTog TO Amd Tig mewTng &ldog medg TO Ao Tig
devrépag To Buotov xal ouolng dvaygagousvov [émeimeg
&elydy, dg § I'B mpog BH, obrwg 6 ABI tolywvoy
wpdg 70 ABH toiywvov, tovréor. ©0 AEZ). Onep
&deu Ocibou.

’

%

Ta Suote mwodvywve &is te Suota tolywve
drarpelrar xal &lg i6a 1o wAfjdog xal Gudloye
toig GAotg, xal 70 mwoAvymvov meos TO mOAV-
yovov dumdaclova Adyov EyeL fimwep ) 6udioyog
wAcvod mEodg THw O6udloyov mievoaw.

"Eotw Ouote modvywve vée ABIAE, ZHOK A,
oudioyog 0& é6tw v AB tj) ZH* Aéyw, dvi ta« ABI'AE,

XX coroll. Eutocius in Archim, III p. 52, 28.
1. &ea] om. P. ABH] Bsupra m. 2 in ras. V. 7.
dottv BF. ~ 9. éav] - in ras, m. 2 V.  10. forv] om. Bp.
11. &ldog] P; zolywvor Theon (BFV-;‘)T), comp. supra P m.
rec. 13. mw BH V. 14. z6] om. V. vovrésmiv P. 0]
supra m. 2 F.  15. dedkon] morfioow V.  19. 8doig] post 8-
1 litt. eras. p. 20. 7] om. B. 22. ABI'4E] ABI'dEZ
P, sed. corr.
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ABI': ABH=BI*:EZ® erat autem 4BH= A4EZ.
quare etiam 4BI': 4EZ = BI'*: EZ:.

Ergo similes trianguli inter se duplicatam rationem
habent quam latera correspondentia.

Corollarium.

Hinc manifestum est, si tres rectae proportionales
sint, esse ut prima ad tertiam, ita figuram in prima
descriptam ad figuram in secunda similem et similiter
descriptam.’) — quod erat demonstrandum.,

XX.

Similia polygona in triangulos et similes et aequales
numero et totis correspondentes diuiduntur, et poly-
gonum ad polygonum. duplicatam rationem habet
quam latus correspondens ad latus correspondens.

Sint similia polygona 4BT'4E, ZHO®K A, et AB
lateri ZH respondeat. dico, polygona 4BI'AE,

1) Hoc ex proportione 4BI': JEZ = BI': BH concludi
uoluit Euclides, paullo audacius sane; nam huic. corollario
post prop. 20 demum locus erat. sed zofywwoy lin. 11 sine
dubio Theoni soli debetur; nam sidog tuentur P et Campanus
et aliquatenus saltem Philoponus et Psellus Shic corollarium
suo numero citat) tezodymvor praebentes, quod cum scriptura
£ldog conciliari potest, cum zofywvor non potest. et prop. 20
coroll. 2 in P in mg. additum et & Campano omissum a Theone
interpolatum merito uideri potest, id quod et ipsum sen-
tentiam meam de huius corollarii forma confirmat. tum
Pappus VIII p. 1100, 15 nostrum locum respicere putandus
est, et sane scriptura eius loci tam incerta est, ut inde de
numero, quem indicat, corollarii nihil adfirmari possit. itaque
puto, Euclidem ipsum sldog scripsisse et Theonem, quo corol-
larium facilius pateret, nostrum locum mutasse et prop. 20
coroll. 2 addidisse. sed uerba émelmee lin. 12 — JEZ lin. 14
interpolata esse putaverim, neque Campanus ea habuit; sed
Theone antiquiora sunt.

Q¥
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ZHOK A molyove &lg te Spoie tolymve daigelrar
xal &lg loa v mAfPog xal oudAoye Toly Shoig, xel
10 ABI'4E moldymvov medg v6 ZHOK A molvywvov
dudaciove Adyov Eye fimwsg 7 AB medg vy ZH.

"Enstevydwcav of BE, EI', HA, A48,

Kol émel Bpoidv d6vt v0 ABIAE moivywvov
16 ZHOK A modvyove, ley éetlv 1) vné BAE yo-
via ) vmd HZA. wxel devwv og ) BA meds AE,
ottag 7 HZ mgog ZA. Znel otv 0¥o tolyawd dote
t¢ ABE,ZHA plav yoviev wa yovig lony éyovra,
nmeol 0% vag loag yovieg tag whsvpag dvdioyov,
looyoviov &ge éotl ©0 ABE tolyovov ve ZHA
ToLyve’ @ore xe} Suotov: lon doo éetlv 1) Um0 ABE
yovie ) vno ZHA. Eve 0% xel 6An % vmo ABI
0Ay T Ym0 ZHO loy dux v Opoidryre ThY modv-
yavov: Aomy dpa 7 vmo EBI yovie tf imo AH®
éovw lon. xal émel 0w vy opoiérnre tav ABE,
ZHA rowdvaov éotlv g 9y EB mpdog BA, ofraeg
7 AH mpog HZ, dide uyv xal O v duoidryra
16y moAvyavawv éotly dg % AB meds BI, olrwg %
ZH mpog H®, o0 loov dga detly oz % EB mpog
BT, otrwg 7 AH mpog HO, xal mspl tas icag yw-
viag tag vwd EBI, AH® ol misvpal dvdloydy slow:
looyoviov &ge éotl ©0 EBI tplyovov to AH®
touydve d6re xal Suotdv éove v6 EBI tvolywvov
16 AHO rouydve. Oie ta avte Oy xel w60 EI'd
tolyovoy Suody fore Tt AOK rouyove. to dpa

6. A0] mutat, in 4B F, 7. dotl seq. ras. 8 litt. F.

8. HZA] ZHA F. wpw AE V. 9. HZ] ZH P. up
ZA V. 10. yarle] yoviav V. 11, 8¢] om. F. 13.
fon] corr. ex fsov m. rec. P. 15, ZHO] H uidetur corr. V.
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ZHO K 4 in triangulos et simi-

A
. les et aequales numero et totis
B 7 correspondentes diuidi, et esse
1@4 ABTAE : ZHOKA — AB?
: ZH:
' 4 6 K =

ducantur BE, EI', HA, 46,
et quoniam /A BFJE~ZH@®K A, erit _[BAE=HZ A
[def.1). et BA: AE==HZ:Z 4 [id.]. iam quoniam duo
trianguli sunt 4BE, ZH A unum angulum uni angulo
aequalem habentes et latera aequales angulos compre-
hendentia proportionalia, erit A 4BE triangulo ZH A4
aequiangulus [prop. VI]. quare etiam similes sunt
[prop.1V;def.1]. itaque/ 4BE= ZH 4. uerum etiam
L ABI'==Z H@® propter similitudinem polygonorum. ita-
que L EBI'= _AH®. et quoniam propter similitudinem
triangulorom 4 BE, ZH A est EB:BA=AH:HZ, et
praeterea propter similitudinem polygonorum 4B:BI
= ZH: H®, ex aequo erit EB: BI' = AH: H®
[V, 22], et latera aequales angulos EBI, 4H® com-’
prehendentia proportionalia sunt; itaque A EBI trian-
gulo AH® aequiangulus est [prop. VI]. quare
A\ EBI' ~ AH® [prop. 1V; def. 1]. eadem de causa
etiam A EI'd ~ A®GK. itaque similia polygona

16. zj] P, Fm. 1; loxj zj BVp, F m. 2. 17. on
fotty F, 18. Ty BA V. 19. AH] ABp. wjv HZ V.
20. v BI' V. 21, ZH] HZP. =y HO V. H®O, 8’
foov] @; uidetur fuisse alia Jgcriptura & m. 1. EB) 'Be
corr. F. 22 v BI' V. wpw HO V., 23. etcw] om. V.
24. AHO] AOHP. 25. 4om]om. BVp, <6 EBT — 26:
toiyove] mg. m. 2 V; F haec uerba ut cett codd. in textu
habet, sed dein in mg. m. 1: dore nal Ouoov 1o EBI 76
4HE ToLyGvas. 27. A0K] AOHg; corr. ex AKO m. 1 p,
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Spoie modvywve te ABIAE, ZHOK A &y ve dpowa
tolyove diujonrar xal &lg [6a 1o wAfdog.

Aéyw, 8vi xal oOudrope voig BAotg, TovrioTiy
@ove dvdloyov elvouw te Teiyove, xel nyovueve uly
élvas to ABE, EBI, EI'd, éxdusve 0 avrtov o
ZHA, AHO, AOK, xal §vi ©6 ABIAE moidyavoy
1eog 160 ZHOK A molvyovov duwdaclove Adyov Eye
finsg 3 Oucioyog mAsvoe mEdg THY Oudloyov mAsvedy,
Tovtéony 1) AB moog iy ZH.

- Enelevydwoay yag of AT, ZO. nol el Oix tay
ouoLTnTe THY wolvywvey ley detly 7 Umo ABI yovie
vij vmd ZH®, xal éoviv dg 1) AB ngdg BT, otrwg %) ZH
npog HO, looyavicy éoti 10 ABI tolywvov ve ZHO
Touyave” lon dou dotly 7 udv vwd B AT yovie vjj vmo
HZ®, v 6t vnd BI'A4 ©fj vmd HOZ. xul énsl lon éeriv
7 vnd BAM yovie i Oné HZN, Z6ri 0t xal % vmo
ABM =5} vné ZHN ion, nol Aoumy dga 1 vmé AMB
Aowwf) tij vmé ZNH loy éetlv: loyadvioy Goe docl

10 ABM tolyovov 1 ZHN toipsdve. Opolmg On

20

delbouev, Ore xal 10 BMI tolyovov iGoysvidy éot
6 HN® toipove. dvdioyov dpa édoviv, og udv 9
AM mpés MB, oitwg % ZN mpog NH, g 0t 7
BM mgog MTI, obrmg 7 HN mgog NO° dare xel
00 leov, og § AM medg MI, otrwg 7 ZN meis

2. diQeitar . elg] om. BV. 5. ABE] E in ras. P.
atzév] sic @, sed adroig F. 6. A@K] @KAF, 8]
-1 in ras. P. 7. moldywwov] -vov sustulit lacuna pergam.,
supra scr. o m. 2 F. 12, wj» B’ BFVp.  13. iy HO V.
oz doex ot/ F. 14, lon] -n in ras. P. BAI'] ABI' F.
16, HZ®] H corr. ex Z p; ZH® F. HOZ]| 6HZF.
16. BAM] PVp,Bm. 1; "A’'BMF; ABM B m. rec. HZN]
ZHN in ras. m. 2 B. £or.] P; 45ely8n Theon (BF Vp).
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ABI'A4E, ZH®K A in triangulos et similes et aequales
numero diuisa sunt.

dico, eos etiam totis correspondere, h. e. ita ut
trianguli proportionales sint et praecedentes 4BE,
EBT, EI'4 et eorum termini sequentes') ZH A, AH®,
ABOK, et praeterea polygona rationem duplicatam
habere quam latera correspondentia, h. e. esse

ABTA4E:ZH®KA = AB®: ZH®.

ducantur enim AI', Z®. et quoniam propter
similitudinem polygonorum est [ 4BI' = ZHO, et
" AB:BI'="2ZH: H6, erit \ 4BI aequiangulus trian-
gulo ZH® [prop. VI]. itaque [ BAI = HZO et
LBI'd = H®Z. et quoniam [ BAM = HZN et
L ABM = ZHN [p. 132, 13], erit etiam . 4MB
= ZNH [], 32]; quare A 4BM aequiangulus est
triangulo ZHN. similiter demonstrabimus, etiam
/A BMTI aequiangulum esse triangulo HN®. itaque
AM:MB=ZN:NH,BM: MI'=HN: NG [prop.1V].
quare etiam ex aequo AM: MI'=ZN:N@ [V, 22].

1) In adziy lin. 6 nonnihil offensionis est; sed cum &md-
peva idem sit ac Ggor fwdpevor, genetiuus ferri potest. et
additum uidetur uocabulum, ut significetur, ZHA esse ter-
minum sequentem trianguli ABE, AH® autem trianguli
EBT, A@K autem trianguli ET'd. ceteram commemorandum
est, tum demum adparere, triangulos totis (h. e. polygonis
ABT4E, ZHO KA) correspondere, cum demonstratum erit,
esse ABIMJE:ZHOKA = AB*:ZH? h. e. == ABE:ZHA
= EBI: AHO® = EI'd: AOK.

17. ABM] mutat. in BAM m. 2 B. ZHN] mautat. in
HZN m. 2 B. AMB) A BM punctis supra 4 et M deletis F.

20. dorv F. 21, 7 pév p. 22. AM] M corr. ex B m.
2V. zis MBV. NH] Ninras m 2 V. 23. odrmg
ol p.
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N®. ail’ as‘n AM mgog MTI, ovrwg ©o ABM
[tolyovov] medg 0 MBI, xel ©vo AME meds 10
EMTI™ mpog éAAnie ydp elow dg af fdees. xal g
dgu v 1év nyovpdvev meds By tdv éndusvav, ovtas
Gravre To fpovusve meds Gmevva v Emdpever g
doa 10 AMB tolyavov ngbg ©6 BMI, ofrwg 1o
ABE n:gog 0 I'BE. did’ og 10 AMB 7og 10
BMT, ov‘tmg n AM mgog MI™ xal wg o n AM mpog
MT, ovtwg 6 ABE 1g[ymvov azgog ©0 EBI’ rmyawov
dix Ta avTe 01) xel g ) Z N 1gds N O, ovrog 7o ZHA
zpwwwv m:gog 0 H 46 rp[ywvov %ol doTv g 7) AM
weos MI, ovrawg 'q ZN 79os N@* xal wg &g 0 ABE
Toly@voy npog 0 BEI rolyovov, otrwg ©0 ZHA
ngywvov 7odg 6 HA® rgt.ymvov, xal évaM:xE ag
10 ABE rolyovov medg 1o ZHA rolywvov, obras
©0 BET zplyovov medg 160 HAG tolyovov. Spolms
6‘1‘1 d‘s[ﬁoysv émbevydeody tév Bd, HK, Gv xal
a)g t0 BEI rplyevov :rgog 7o AH@ Tlyevoy,
otrwg 0 EI'd mwawov xPOg TO ‘46K zgl,yawov
xol émel d6Tiv &g 10 ABE zgwawov 7eog 10 ZHA
rolywvov, ov‘mg 70 EBI noog 70 4H6, xal. Eru 10
Er4 al:gog 70 ABK, xal mg aga 8 rov yyovyévmv
npog b v satoywwv, oltwg Gmavre Ta nyovy,wa
npog dnevre o Enoysva éorwy apa wg ©0 ABE
Tolywvov mdg 10 ZH A Telywvov, otrag 10 AB T'4E
noAvyevov meds 60 ZHOK A moidywvov. dAda 10
ABE tolyovov meog v0 ZH A velyevov dimdeslove
Adyov Eyee fimeg M AB Opdloyog mwAsved mog TP
ZH opdhoyov mhsvedv: ta pag Suote tolyove &y

1, wg uéy P, ovrmg xal P. 2. 19Lymv¢w] om, P.
nmeog 70 MBI, xal 16 AME] mg m. 1 om. priore 76 P.
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sed [prop. I) AM: MI' = 4BM : MBI’ = AME
: EMTI; nam eandem inter se rationem habent quam
bases. itaque etiam ut unus terminorum praecedentium
ad unum sequentium, ita omnes praecedentes ad
omnes sequentes [V, 12]. itaque 4MB:BMI'= ABE

:I'BE. sed AMB: BMI == AM : MI. quare etiam
AM: MI' = A4 B E: EBI. eadem de causa erit etiam
ZN: NGO = ZHA HA®. et AM: MI'=ZN:N@.
quare etiam ABE:BEI = ZHA: HA®, et permu-
tando [V,16] 4BE:ZHA = BETI: HA@ similiter
demonstrabimus ductis B4, HK, esse BEI': AH®
= EI'd: 40K. et quoniam est ABE:ZHA=EBI’
:AHO® = EI'4: A@K, erit etiam, ut unus termi-
norum praecedentium ad unum sequentium, ita omnes
praecedentes ad omnes sequentes [V, 12]. itaque
ABE:ZHA= ABI'4E:ZHO®KA. sed ABE:ZH A
= AB*?: ZH?*; nam similes trianguli duplicatam inter

om, P. 4. &oo] om. V. 8 mmy MI'V, 9. v
MF 10. N®] IV in ras. B; H® ¢ (non F); my N6
11. ro] om. P. 12, zpy MT BFVp my N@ FV. 14,
HA®] corr. ex HOAm. 2 V. 16. BEI') EBT'V. HA46]
mutat. in AHO m, 2 V. 18. BET'] P,V m. 1; EBI BFp,
Vm 2 ° 19 ETd zelyovoev] P; ET'4 Theon? (BFVp).
20. nal éxel dorty chng m. rec, P.  25. ZHA]'H'ZAF.
Post ovrwg eras. medg 29. ydg] doa 9.
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dumdaalove Adyw dotl Ty omoAdymv misvedv. xal Td
ABI'AE &ga modvyovov mgog ©0 ZHOK A modvyw-
vov Ourdaciove Adyov &ysu djmep 7 AB oudAoyog
misvoe moos vy ZH ouddoyov mievody.

5 T& dga Spowe molvyeva &ly te Spoie Tolpmve
duavgeitar xal &lg loa ©d mAjPog xal oudloya toig
6Aoig, xal T0 moAVywvov meds 1O WoAvywvov dixAa-
elove Adyov Eye. fimep % Oudloyog mAsvea meos TV
oudloyov mievgdy [Gmep #de dsiou].

10 IIogiopua.

‘Roavrog 0t xal éml vov [bpolwv] rerpamisvpmr
deugdrjocrar, v dv dumdaalove Adyp &l6l rédv opo-
Adyov misvodw. E0elydn 0 xal éml vév Touydvew©
dots xel xaddlov Ta Opoix UV8VpQaupx oyjuate

15 7QOg aMnla év dumdaclove Adye &l6l tHY Opoidywv
whevgdy. Omeo E0er dstber.

[MTogiope B

Kel éov vév 4B, ZH vplryv avdioyov AdPm-

pev v 5, § BA meog v 5 dumdaclove Adyov
20 égeL Tmeg m AB medg v ZH. Iys 0% xal o
nolvymvoy meds O moAVywvov 1 TO TETQEmASUQOV
meog 10 TergamAsvgov dimAaelove Adyov fimeg 1§ Oud-
Aopog mAevee mdg Ty Oudloyov mAevgdv, vovrisTiv

17 AB mdg iy ZH: &elydn 0% vovro xal énl tov
25 TOUYBYOY” Mot xal xadéAov pavegdv, O, duv Teelg
sbPelar dvddoyov dew, Eorer dg 1 medry medg THY
Tolryy, oUtwg T dmd THg mdtns &ldog medg TO Ao
zijg Bevrépag vo Opowov xel Spolwg dvaygagiusvov.]

1. dertvF. 2. moddyovor] (alt.) noAvyovoy 1. wolvym-
vov] (alt.) molvydwioy @. 10. mogeopa] om. PB$ s’ Fp. 11,
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se rationem habent quam latera correspondentia
[prop. XIX]. quare etiam
ABI'AE :ZHOKA = AB®: ZH"?

Ergo similia polygona in triangulos et similes et
aequales numero et totis correspondentes diuiduntur,
et ‘polygonum ad polygonum duplicatam rationem
habet quam latus correspondens ad latus correspondens.

Corollarium.

Et similiter etiam in quadrilateris demonstrabitur,
ea duplicatam rationem habere quam latera correspon-
dentia; et idem in triangulis demonstratum est. quare
omnino similes figurae rectilineae inter se duplicatam
rationem habent quam latera correspondentia. — quod
erat demonstrandum.

@cavtog] o- m. 2 V.  Opolwr] supra m. rec. P.  12. eloly F,
{61 Bp. 15. elel] PV, F'm. 2, p; elow B; doms F m. 1,

16, omee £z deifar] P; om. Theon (BFVp). Totum co-
rollarium om. Campanus. 17. mdgiopa §’] om. codd., seq.
cum coroll. priore coniunctis. lin. 18—28 in mg. inferiore m. 1 P
pro scholio, signo & huc relatum. 18. ZH] H in ras. F.

19. =jv =] seq. ras. 1 litt. V; corr. ex zit N5 F. 5 B4
e corr. F. ] post ras. F, ante ras. V (1 litt.). 20. 4B
B4 P. 21. ﬁb corr. ex #a/ m. 2 V; om. Bp. 23. mhev-
eiv] P,om. BFVp. 26. mégiopcx mg. BVp. xal pavegdv p.

27. eldog) sequente ras. 1 litt. ¢ (uestigia sunt syllabae
-ov F).  medg] supra V. 28. Sequitur alia demonstratio
secundae partis propositionis, quae w. in appendice.
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e,

Ta v adtg evdvygdppe dpoie xal ariig-
Adoig derlv GuoLa.

"Eotw yep Exdregov tov A, B ebdvypdupov 1o
I 8uovov' Aéym, 01 xal ©6 A vy B derww Suoiov.

‘Emel pho Oupowdy éove ©0 A e I, ilgoyowiov
vé dotwv avtd xal tag mepl vag loag yovieg mhev-
ets avdloyov Eyei. modw, émel Suoudv éove To B
t¢ I, looydvidy ©é éomw abrg xal tog megl teg
lows yovieg mAsvesg dvdloyov &ype. éxdregov &ow
tév A, B v I' (doydvidv 1€ éomu xel vag meol tas
loas yoviag mAsvess avdioyov Eyer [dore xel vo 4
v3 B looyaviov vé éove xal wag megl tag lowg yo-
vieg mAsvgag Gudioyov &yeu). Guowov dga éozl 10 A
T B Omeg &0a Ocibe.

%’
‘Edv téeoageg evdsiar dvdloyorv dauv, xal
A 9 b 3 ~ k 4 [+ 4 4 ¢
10 o’ avTdY eVdVyoapuue Suoid vs xal opolos
’ Ll
dvayeyoapuéve dvdloyov E6tar x&v To 0N
3 ~ 3 !’ ~ 7 € I
avTdY sVdVypapua Spocd TE xel Guolmg ave-
yepoopuiva dvdioyov 7, xel avral el sodelar
avaioyov é6ovral.
"Eotweey tééoagsg s0Psion dviddoyov af AB, I'd

1. xe’] m 2 V; xy" Fp. 4. 16 I'] w0 I BF, p, sed

corr. m. 1. 6. dozww Swotoy V. 7. ymuac] 8 J)
maly émel]inras. m. 2 K. donv 9. 9. domy aveg) dons F
11. 7€} om. V. 12. loag] supra m. 1 V. Bote xal

A—14: dvdloyoy fzst] Theon? (BFVp); om. P. 14, w0 4
*d B] Pp, Vm. 1; 70 Bt 4 B; vg B r60 4 Vm, 2; 0 4
@0 4 o B Fm 1; toBththFm 2, del. 76 B
Deinde proposxtxonem repetit Augustus, ut fieri solet.



ELEMENTORUM LIBER VL 141

XXI1.Y)
Quae eidem figurae rectilineae similes sunt figurae,
etiam inter se similes sunt.

Sit enim utraque figura rectilinea
‘ h A, B figurae I" similis. dico, etiam
figuras 4, B similes esse.

nam quoniam 4 figurae I similis

est, et aequiangula est ei, et latera

aequales angulos comprehendentia pro-

partionalia habent [def. 1]. rursus quo-

niam B figurae I similis est, et aequiangula est ei, et

latera aequales angulos comprehendentia proportionalia

habent [def. 1]. itaque utraque figura 4, B et aequi-

angula est figurae I', et latera aequales angulos com-

prehendentia proportionalia habent. quare 4 ~ B
[def. 1]; quod erat demonstrandum.

XXIIL

Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis
similes et similiter descriptae proportionales sunt,
etiam ipsae rectae proportionales erunt. ‘

Sint quattuor rectae proportionales 4B, I'd, EZ,

1) Nam coroll. 2 p. 138, 17—28 Theoni uidetur deberi; u
p- 181 not. 1; om. Ca.mpanus (sed is qmdem etla.m coroll. 1
omisit), et in B adscribitur mg. m. rec. #v &llp of yedperar
TOUTO.

#p’] %3’ p et F, sed corr. m. rec.  17. doww] P et B, sed v
eras.; &oL FVp. 23. gddsie F.
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EZ,H®, og 7 AB mpds v I'd, otrws 7 EZ
npog v HO, xal dvaysypigpdocey dmd pdv tov
AB, T4 Guowd te xal opolwg xelpeve s08vyooppe
1@ KAB, AT 4, dnd 0t twov EZ, H® Spoic t& naxd
ouolmg xelusva U8Vygappe 1@ MZ, N® Aéyw, otc
dotiv n')g 10 KAB mds v60 A4, otrwg 10 MZ
7weos 10 NO.

Elljpde yae vav yév AB, I'4 mfm avaioyoy
N &, vov 6t EZ, H® tolry dvaloyov 7 O. xal
émel éoTiv og ykv n AB mpég v I'd, ovrmg %
EZ mpos vy HO, wg 0t 7 I'd meog v E, ovrwg
7 H® mgog mpw O, 0. ioov dga dotlv og 1) AB
npog v &, ottwg 1§ EZ medg v O. ¢id’ g udv
7 AB mgog tiv 5, otrwg [xel] v0 K AB mpdg 16 AI'A4,
og 0t § EZ medg v O, ovrwg ©6 MZ medg To
N6 xal dg &pex 16 KAB meog 10 AI'd, otrog T
MZ ngdg 1o NG.

‘AAde 01 ¥orw wg ©( KAB mpds 10 AIl'A, ov-
rog 10 MZ medg ©0 NO* idym, Ore Zotl xel g 7
AB mpos vy I'd, otrwg v EZ mpog v HO. &
yao w1 fenwv, g § AB medg iy I'd, obrws 7
EZ mpdg iy HO, forw og 7 AB meds myy I'd,
otrog 7 EZ mpog tyv IIP, xal dvaysppdgBo dnod
tijg ITP omotéop tév MZ, NO Spoidy e xel dpolang
xefuevoy svdvygauuov to ZP.

‘Ensl odv dotww g ) AB meog iy I'd, ovrmg

1. 4B] B supra m. 1 P; postea insert. F.  EZ] in ras,
m 2 V; ZE Fp 2. avuyay(m(paodav p. 5. MZ] Z e
corr. F. Post ori ras. 2 litt. F. 6, AT4Y litt. AT in ras. m.
2V. 1. Td] deras. V. 13. EZ] e corr. V. 14, xel]
om., P. ATA] litt. 4T in ras. m. 2V, 44 p. 16. xal og
douw — 17: v6 N@] om. BVp.  16. AT4] 'dd . 18,
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x H@, ita ut sit 4B:I'd == EZ: HS,
A et in 4B, I'4 similes et similiter
[\ A positae figurae rectilineae descri-
4 87T 4 bantur KAB, AT'4, in EZ, H®
E Ab autem similes et similiter positae
7z H6 figurae rectilineae MZ, N®. dico,
esse KAB: AT'4d = MZ: NG,
Sumatur enim rectarum 4B, I'4 tertia propor-
tionalis [, rectarum autem EZ, H® tertia
5+  proportionalis O [prop. XI]. et quoniam est
2 AB:I'd=EZ:HO et I'd: 5= H®: 0",
2, L[] ex aequo erit [V, 22] 4B: 5 =EZ:0. sed
LE ¥ E=KAB: A4 [prop. XIX coroll.] et
EZ:0= MZ:N@ [id.]. itaque etiam
KAB: A4 = MZ : NG.
Uerum sit KAB: AT'4 = MZ: N®, dico, esse
etiam AB:I'4=EZ: H®. nam si non est
AB :T'd = EZ:HO®, sit 4B:I'd=EZ:IIP
{prop. XII], et in ITP utrique MZ, NO® similis et
similiter posita construatur figura rectilinea X P
[prop. XVIII et XXI].
Tam quoniam est 4B:I'd = EZ:IIP, et in 4B,

1) Nam ex hypothesi est 4B: I'd = I'd : 5 et EZ: HO®
= HO:0; et AB:T'd = EZ: HE.

AT4)TA4F. 19, t6] (prius) eras. F. doziv PB; comp. p.
20. el yao pi dotv, dg 1 AB meog vy I'd, odtmg 5 EZ
meog Ty HO] mg. m. 1 P; om. Theon (BFVp). 22. fote
&g n AB meos iy T'd, ovtwg % EZ medg vy IIP xal dva-
yeyeugPw] P; yeyovéirw yde g urd, Theon (BFVp), P mg.
m. rec. 28. avaysyoup® p.  24. omoréee @ (mon F).  25.
svdvyeapuor] om. BFp. .
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7 EZ meog v IIP, xel dvayéyoamrar amd ptv
t0v AB, I'd Juowd 1& xal opolwg xelusve va K AB,
ATAd, ané 0% tov EZ, ITP Guowd 7e xel dpolog xel-
peve te MZ, EP, Etw &pd odg 16 KAB mog 1o
A4, ottwg 10 MZ medg 16 TP. vmixeavar O xal
g 10 KAB mpdg 10 A4, obrwg 10 MZ medg o
N6 xal dg &ga ©0 MZ medg ©0 Z P, otrwg to MZ
npog 16 NO®. 160 MZ doa mpdg éxdrsgov tev N6,
ZP tov evrov &g Adyov: leov dea dotl vd NO 1
ZP. Zove 0} avrd xal Guoiov xal opolwg xelpevov'
ton dpe n HO 5 IIP. xal el Zoviv og 5 AB
npdg v I'4, ovrwg v EZ meog v IIP, ley 8t 1
IIP =j; HO®, ¥ovwv &g o 5 AB mpog vy I'd, ov-
twg 1 EZ mpog v HO,

‘Eev #po tégoapes sUdelan dvdloyov @ow, xal
te &n’ avtev sUBUypapue Suowd Te xal Spolog dva-
yeypauudve avdioyov &tar- xdv ta an’ evrov -
dvpoauua Guowd te xel opolwg dvayeypauuéve dvd-
doyov 7, xed adrel of ed@elor dvdioyov Eeovras’
Onep Eda dstfou.

[4ippe] .

[0 8¢, éov edBVpoapua ioe 3 xal Suowe, of
oudloyor avrav mAsveal lear diijlag slely, delfopey
otrmg.

"Eorw loe xal Opoia sU@Uppoppe v NO, ZP,
xel fotw wg 7 OH medg vy HN, otrwg % PIT meds
v 112" Aéyw, 8uv ion éovlv 7 PIT v} OH.

El pap éwool siow, ule etrdy pelfov Eotly.

2. KAB, AT4] B, AT litt. in ras. m. 2 V. 3. Post
ITP duae litt. del. m. rec. P. 7. N®] inras. m. 1 P. ZP]
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I'4 similes et similiter positae descriptae sunt K 4B,
A4, in EZ, IIP autem similes et similiter positae
MZ, ZP, erit KAB: AI'd = MZ: XP [u. supra].
sed supposuimus, esse etiam K AB: A4 =MZ:N@®.
itaque MZ : ZP= MZ : N®. itaque MZ ad utram--
que N@, Z P eandem rationem habet. quare N& = X P
[V, 9]. uerum etiam ei similis est et similiter posita.
itaque H® = ITP.")’et quoniam est {B:I'4 = EZ:IIP,
et IP= H®, erit AB:I'd = EZ: H®,

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, etiam
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis
similes et similiter descriptae proportionales sunt, etiam
ipsae rectae proportionales erunt; quod erat demon-
strandum.

1) Nam cum NO: ZP == HO?: IIP? [prop. 20] et
N@ = ZP, erit IIP? = HO*; h. . IIP == HO.
et hoc ipsum uia indirecta in lemmate ostenditur; sed cum a
ratione ¥uclidis abhorreat, eius modi res postea demum demon-
strare nec suo loco in demonstratione insertas, puto, lemma
subditiuum esse (sed Theone antiquius est); om. Campanus,
nec res propria demonstratione eget.

corr. ex EP P, in ras. V; supra hoc uocabulum et proxime
sequentia in V ras. est. =~ MZ] in ras. V; Z insert. m. 1 F,
8. N@] in ras. V. 9. Aoyov fyer p. 4oty P, comp. p.

10. avrd p. 11. &ee] supra add. xel m. 2 comp. F; &ou
bortv V. 15. doe V.~ 16. éwayeyooppéva] seq. insert. in
ras. m. 1 F. 18. xal] m. 2 V, 21. jpue] x” p ot &
eraso F; m. rec. PBV, 22. 3¢] m. rec. P. 7] om. V.

7
Post Guoix add. V m. 2: domw.  23. slo/ BFVp. ;sféopew
corr, ex delfwuey m. 1 P. 25. ta] e corr. V, N®e, ZP
inter N et © ras. 1 litt,, item inter X et P V, 26. PII
mutat. in ITP m. 2 V; IIP Bp. 27. tijv] om. F. 28.
@ngog V.  slaww] PB; elo Fp; dorw V.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IT. 10
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d6tw. pelfov § PIT vijg OH. =xel éxsl dovwv dg %
PII meég IIX, otrwg n O®H mpds myv HN, xal
évaddat, og n- PII meog vy @H, otnag % HXE moog
viw HN, usifov 8 % IIP tig OH, pelfov dou
nal ) 11X v HN* @ore nal 0 PX usitév éovi tov
ON. adhi xal loov: Omep ddvvarov. ovx doa &Kvicds
éovwv ) ITP ©5; HO®" lon &pa’ oxsp #0ec Ostfau.]

xy’.

Ta lcoywvia negalinioyoaupa weds dAAnia
Adyov ¥yxe. vov ovyxelpsvov éx TGy mAsveow.

"Eote leoyavia magalinAdyeapua te AT, I'Z ieny
#ovre v Vw0 BI'd poviev v vné ETH* Aéywm,
ore. 70 AT magadinidypappoy mpos 16 I'Z mapaidy-
Adypapucy Adpov Eye Tov ovyxelucvov éx TV mAsvoav.

KeleSw pap dove én’ ebdelug elvar iy BI v
TH' x &08clag g dovl xal 5§ AL ) T'E. =al
ovunswinpiodw 10 4H megalinidyeeppov, xel éx-
xeloBw Tg svdsia n K, xal psyovére og udv 7 B
npog iy T'H, otreg K meds v A, oog 02 5 AT
mgog vy T'E, otreog 3 4 medg iy M.

Of aga Aoyor g v¢ K meog tw A nal zijg A
mog Ty M of avrol elor Tois Adyois Tdv wAsvedv,
tijg t¢ BI mpog v I'H xal tijc AI" xpog viv I'E.
aAd’ 6 viig K mpdg M Adyog eUyxewwar éx te tob
rii¢ K mpog A Adyov xal o vhig 4 meos M' dore
xel 7 K mpog iy M Adpov &eu wov ocvyxsipcvov

XXIII Theon in Ptolem. p. 236. Eutoc. in' Apollon. p. 32,
id. in Archimed. III p. 286, 23.

1. pelfoy — 4: pelfov doo]insert. inras. F. 1, PIT1IIPP.
2. PII)IIPP. wpw IIXZ V., moog z7jv] meds BFp. 3.
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XXIII.
Parallelogramma aequiangula inter se rationem ex
rationibus laterum compositam habent. ,
Sint parallelogramma aequi-

A

4 angula AT, I'Z habentia

/ / ] L BI'4 = ETH.
13 7 dico, parallelogramma AT, I'Z
Ar——t rationem ex rationibus?) late-

H— .

rum compositam habere.

¥ Z ponantur enim ita, ut in

eadem recta sint BI, I"H. itaque etiam 4TI, I'E in
eadem recta sunt. et expleatur parallelogrammum
A4H, et ponatur recta K, et sit
BI':TH=K: 4det dI':TE=A4: M.
itaque rationes K : 4 et 4 : M eaedem sunt ac
rationes laterum, BI': I'H et 4I': T'E. sed K: M
=K: 4> 4: M quare K ad. M rationem ex ratio-
nibus laterum compositam habet. et quoniam est
1) ’Ex tév mlsvedv per totam propositionem neglegentius
dicitur pro éx tév rév mlevedy (ldymv&‘;hsed cum semper ita

in codicibus traditum sit et idem apud Theonem et Eutocium
sernatum sit, de errore librarii cogitandum non est.

PII]1 IIP P, r'vi[’ om. BFp. odrwg] om, BFp. 4. vi]
om. BFp. HP? , Vm. 1; PITI Bp, Vm. 2, ¥?  pelfoy
&ea] bis p. 6. peffwy F. 6. ON] N e corr. m, 2 V,
eras. F. 7. H®} OH P. é&oa Zouiv P.” 8. ug’ p et deleto
¢ F. 11, foov V, corr. m. 2. 12. ET'H] mutat. m ET6 B.
13. I'Z] in ras. m. 1 V., 14. mlevoav] P; wlsvedr ot
e ov fyz 1) BT (corr. ex I'B p) meos I'H (zy 'H V, T'H
mutat. in I'® B) xel tod 0v &gse 7 A meog T'E (zw T'E V)
Theon (BFVp). 18. I'H]} mutat. in '€ B. dozv B.  17.
4 H) mutat. in 46 B. 18. K] post ras. 1 litt. F. 19. °
I'H] mautat. in I'6 B. 21. v} om. BFp. 22. mjv] om.
BFp. eloww PF. 23. wj»] om. Bp. I'H] mutat. in I'® B.
tnv] om. Bp.
C10*
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& taw mhevedv. xal émel dotwv wg 1 BIT medg Tw
T'H, ovtwg t0 AL magadinidypeppov mog 6 I'®,
ail’ @g n BI' mgog tqv I'H, otrwg % K mpds v
A, xal og doe 7 K mpog v A, otreg 1o AT meog
to I'®. mdiw, émel dotiv ag 7 AT meds v I'E,
ovtwg ©0 I'@ magadinidypaupov mpos o I'Z, aid’
og 7 AT mgog v I'E, otrwg n A meds v M,
xal tg doa §i A meds iy M, otrws t6 I'O megadinii-
yoouuov meog 10 I'Z megalinAdygaupov. émsl ovw
&eigdn, o ptv 1 K medg vy A, odrwg 16 AT mapel-
AnAdygapuov meog 10 I'® mapadinidygapuov, ag 0 1
A nmgog Ty M, ovreg 10 I'G mapudinddyeeuuov medg
0 I'Z magalinidyeapuov, 60 loov dga éotlv ag 7
K mpog mqv M, otrwg 10 AT npog 10 I'Z mepadinio-
yoappov. 7 0% K mpdg vy M Adyov &y vov ovyxsl-
pevov éx tov mwhsvedv' xal 10 AT dpa meds to I'Z
Adyov &yev Tov evyxelucvov éx thv mAsvedv.

Te Gpa (ooypovie megeiinldypapun medg &Alyia
Adyov ¥yer tov ovyrelpcvov éx TV mevedv: Gmee
£0c Ok,

%0’

Havvog wapadlqropgdupov ta mepl Ty dra-
pergov magaiinléyoappe omord é0Ti TG TE
0ie xal adiiiog.

"Eore magadinidyeapuov 160 ABI' A, duduergog %
avrot ) AT, mepl 0% v AL magaiinidypaupe ot
t¢ EH, OK' iéyn, 8t éxdregov rav EH, OK magaiiy-
Aoygdppav Jupoudy éott oA td ABI'A xel alisios.

wy] m. 2 F 2. FH] mutat. in I'® B. re
mutat T'H B. 3. 7] om. p. ziv] om. BFp. T'H



ELEMENTORUM LIBER VI. 149

BI':TH= ATI':T® [prop. I}, et BI': TH=K: 4,
erit etiam K: 4 = AI' : I'®. rursus quoniam est
AIr:TE=TI6®.:IZ [prop.I], et JI': TE = A4: M,
erit etiam 4: M=TI®:I"Z. iam quoniam demon-
stratum est, esse K : A =A4I': IO et 4 : M=T8O
:T'Z, ex aequo [V, 22] erit K: M= AI':T'Z. sed
K ad M rationem ex rationibus laterum compositam
habet. quare etiam AT ad I'Z rationem ex rationi-
bus laterum compositam habet.

Ergo parallelogramma aequiangula inter se ratio-
nem ex rationibus laterum compositam habent; quod
erat demonstrandum.

XXIV.

In quouis parallelogrammo parallelogramma ecir-
cum diametrum posita similia sunt et toti et inter se.

Sit parallelogrammum 4BI'4, diametrus autem
eius AT, et parallelogramma circum AI posita sint
EH, ®K. dico, parallelogramma EH, @K similia
esse et toti 4BI'A et inter se.

mutat. in '€ B. 4. 28] 73 p- AT') AK e corr. V; T
mutat. in 4 m. recentissima p. 5. ©¢] vj» p. I'@} mutat.
in I'H B; I mutat. in 4 m. recentiss. P 6. I'®] mutat,
in I'H B. 7. mj»] om, BFp. ] om. P. 10. %
uév p. 11, I'®)] mutat. in I'H B. 7] 6 @ (non F).
12. I'®] mutat. in E@ F, in "'H B. 14. AT] PV; 4T
magaldnioyeappor Bp et comp. F. In figura litterae H, ©
_in B permutatae sunt a m. 1, sed mutationes in textu huc

spectantes & m, 2 uidentur esse. 16. doo] m. 2 V., 17.
ovynapévoy P, corr. m. 1. 21, »¢" Fp. 23. 4oty PB;
comp. p. 27. EH] éalt) in ras. F. 28. é0ziv PBF;
comp. p. Ol m. 2 V.
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‘Emel yop toywvov tov ABI maga uley tdy
nisvgov iy BI sxvew 1 EZ, dvdlopév éemwv g
n BE =mgos v EA, otvwg vy I'Z medg viv Z A
widv, émsl touyadvov Tod AI'A mege uley vy I'd
qutee | ZH, dvdloydy édovw og % I'Z meog vip
ZA4, ovvag 1 AH medg iy HA. @il og 1 I'Z
wQog v Z A, ovrag &0slydn wnei § BE mgog Ty
EA' nol og dge % BE mgds tqv EA, otreg 1
AH moog vy HA, nal cvvdévr dea og ) B.A mpos
AE, otrwg 7 44 meds AH, xol évaldak g § BA
®wgog v A, ovtwg | EA meog mw AH. 1dy
éoa ABI'4, EH mogaiinioyeduumy aviloydv slow
of mhevoal ol megl Ty xowny poviey Ty vxd BAA.
xel émsl maguddniddg fevww v HZ vfj AT, ley éoriv
7 udv vmo AZH ypovie v twd ATA* xel xown
Tdv 0vo touyivey tév AAT, AHZ 73 w6 AAT
pyovie' leoysviov &ga dotl 10 AAT zolyovov 10
AHZ touydve. O ta adre 0q xel 1o AT'B rolye-
vov (goyovidy éort v AZE toiydve, xal 3iov 0
ABTI'4 megaiiniéyeapuov 16 EH nagalinlopoappe
looyavidy €otwv. dvdioyov dga éovlv dg §) A.d meds
v AT, obrwg 7 AH medg iy HZ, wog 0t 4 AT
wpog iy I'd, otrwg 5 HZ mpdg vy ZA, og 0t 7
AT mgog v I'B, otrwg 7 AZ meog tyv ZE, %el

26 ¥t g 1 I'B moodg v BA, olrag 7 ZE medg vy EA.

2. 7ijv] in ras. m. 2 V, corr. ex zjj m. 2 P. EZ] HZ
m. rec. p. 8. BE] mutat. in BH m. rec. B E 4] mutat.
in H4 m, rec. p; BJ ¢. 4. AT 4] PF, Vm. 1; 44T
Bp, Vm. 2. 5. ZH] mutat. in ZE m. rec. p. 6. 4H]
mutat. in JE m. rec. p. 8. E4] (prius) E4 ¢ (non F). Seq.
in p: ofrwg 7 JH modg iy HA nol ovwdévn &oe, del m. 1.
obtwg xal p. 9, doo] om, P,  10. tiw AE V.  ofrws]
om. BFp. v 4H ‘? BA] 4B p. 12. dea] P; om.
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Mm quoniam in triangulo 4BI" uni lateri BI'
parallela ducta est EZ, erit BE: E4 =TZ:Z4
[prop. II]. rursus quoniam in tri-
angulo 4I'4 uni lateri I'4 parallela
ducta est ZH, erit

IZ:ZA=AdH:HA
4 [id.]. sed demonstratum est, esse
TZ:Z4 = BE:EA. quare etiam

‘BE:EA == AH: HA, et componendo [V, 18]

BA: AE=d44: AH,

etpermutando [V,16) BA: 4 d==EA4: 4H. 1ta.quelatera
‘communem angulum B .4 comprehendentia parallelo-
grammorum A BI'4, EH proportionalia sunt. et quo-
niam HZ rectae 4 I parallela est, evit [ AZH = AT"4
{I, 29); et duorum triangulorum 44T, AHZ con-
munis est | A AT itaque triangulus 4 AT aequi-
angulus est triangulo 4HZ [I, 32]. eadem de causa
etiam triangulus 4I'B triangulo 4ZE aequiangulus
est, et totum parallelogrammum A4BI'A4 parallelo-

grammo EH aequiangulum est. itaque?) erit
Ad: AT = AH : HZ, AI': T'A = HZ : Z4 et
Al :I'B=AZ:ZE, I'B:BA=2ZE:EA [prop.IV].

A_F B

1) Hoe dpa lin. 21 non ad ultima uerba, sedl ad proxime
antecedentia lin. 17—19 refertur.»

BFVp. EH] E postea insert. F; deinde doa add. m. 2 BFYV.
13, «f] (alt.) om. F. 14, i’an] lon 8¢ F. 15. AZH]P
AHZ T eon (BFVp) yovie] m. 2 V. ]V 7] mw
A4 % 3t vmo HZA (ZHA ) t5; Theon (Bi"‘
AHZ] PF Vm 1; 4ZHBp, Vm. 2. 17 yuwla] om. Bp
‘1oAdF]P le om. F; v0.44T" Bp, Vm. 2. 18.
AHZ] litt. HZ e corr. p. AFB] ABT V. 19. olov] dlov
dox V., 20. (ooyarioy 4ot 1@ EH magalinloyedpue V.
- 26, BA) AE, eraso E F.
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nol émel £0ely®n og uiv 7§ A mpog v T'A ov-
tog 1 HZ meog myv ZA, oog 0 % AL mpog iy
I'B, otrwg 7 AZ meog yv ZE, 8. igov dga éorly
og 7 AT mpdg v I'B, otrwg 7 HZ meog vy ZE.
oy dpa ABI'Ad, EH nmagaiinioyedpuoy dvdioyoy
slow of mheveal af mepl Tag loag yoviag' Suotov &oe
éorl 10 ABI'A mogaddnidyoopuov vo EH magaiinio-
yoduup. 0w te atre Oy 10 ABIA mapediqio-
yoauuov xel v KO magaiinioyedupe Sporéy fony
éndregov Gpa vov EH, OK magalinioyodppov 1o
ABI'4 [nmepaiinioygapupp] Opocdv dortwv. ta OF td
atng evfupoapupm Ouote xal didqiorg datly Cpoie
xel 0 EH doa magaiindoyeaupov vo OK mapai-
Andoyodpue Suotoy foTuv.

Havrég bpe magulinloyedupov va mspl Ty diwe-
uetgov “megaddnAdyoaupen Opowd fovi T e OA@ xel

. aAdfrotg® Omeg Eder Ostiac.

20

xe'.

TG dodévr svBvyodupp Suotov xal #ide
tp Sodévre lgov 10 adTd cveridacdar.

"Eotw vl piv dodlv e0Bvygappov, o dsl Suosov
ovorjoacdar, ©6 ABT, ¢ 0% dei loov, to A* d¢t Oy
6 ulv ABI Spowov, t6 8% 4 loov 76 adrd ovori-
oot .

XXV. Hero def. 116. Eutocius in Apollon. p. 53.
1, I'4] I eras. F. 2. HZ] ZH Fp. AI’; eras. F.

8. I"B} B eras. F. 4. I'B] BI'P. 6. zloiy] eras, F.
] corr. ex o m,. 2 V. naeallnloypayuw corr., ex
naqullnloyeay. ® m 2 V. t¢] corr. ex o m, 2 V. wmapal-

lnloyeuypow y COIT. m.
Vm 2 . 2

8. 87] Oy noi F; xnal add
9. na{]

2.
F. K61 K P. 11, mepaldn-
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et quoniam demonstratum est, esse 4I': I'd = HZ
:ZAet AT:TBe==AZ:ZE, ex aequo erit [V, 22]
Al : T'B = HZ : ZE. ergo in parallelogrammis
ABI'4, EH latera aequales angulos comprehendentia
proportionalia sunt.) itaque 4BI'd ~ EH [def. 1].%)
eadem de causa etiam 4BI'4 ~ K@. itaque utrumque
parallelogrammum EH, ®K parallelogrammo 4BI'4
simile est. quae autem eidem figurae rectilineae
similes sunt figurae, etiam inter se similes sunt
[prop. XXI]. quare etiam EH ~ @ K.

Ergo in quouis parallelogrammo parallelogramma
circam diametrum posita similia sunt et toti et inter
se; quod erat demonstrandum.

XXV.

Datae figurae rectilineae similem et alii figurae
datae aequalem eandem figuram construere.

Sit data figura rectilinea, cui similem figuram
oporteat construere, 4 BI, cui autem aequalem opor-
teat, 4. oportet igitur figuram construere figurae
ABI" similem, figurae autem 4 eandem aequalem.

1) Nam demonstranimus B4 : 44 = EA: A H (p. 150, 10),
44 : AT = AH : HZ (p. 150, 21), HZ: ZE = 4T : I'B
(in. 4), ZE : EA = I'B: B4 (p. 160, 25). )

2) Nam etiam aequiangula sunt (p. 150, 20). — hac ratione
diluuntur, opinor, cauillationes Simsoni p. 878; quamquam .

confitendam est, Euclidem hic nonnihil a solito ordine dilucido
defecisse.

loyedppe] om. P. orv] F, comp. p; éome PBV. 12.
bortv) eloiv V. 13, doa] om. p. ©K) O inras. V. 14,
touv] comp. Vp; dor PBF.  16.7¢]m.2F.  18.4y"Fp. 20.

ovssrigachas P; corr. m.rec.  21. Post ¢ eras. 8¢ B. 22, ov-
ov/oaofa P; corr. m.rec, 8% d&f loov]inras.m.2V. 23. 1o]
(prius) corr. ex 6 m. 1 p; 76 F. ovvomjsasfar P; corr. m. rec.
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Hagefspiiiodo yog zapa uiv tyy BI e ABT
Touyave loov mapaiinidyeepuov vo0 BE, mage O}
v T'E t6 4 lsoy megalinioygpaupov v6 I'M &
yovig vij Vo ZI'E, 1 éevww oy tf vnd I'BA. éx
e0Belog doa dotlv ) ulv BI +fj T'Z, 5 0t AE =j
EM. xel eldjpdo tov BI, I'Z péen cvéioyov 7
HO, xal evaysyodpdo dno vijg HO vd ABI Guoidy
1e xal opolwg xelpevoy v0 KHE.

Kol émel doviv og  BI' mpog iy HO, ofreg
7 HO® mgd3 iy T'Z, éav 0% veels e0d:siow dvdioyov
dow, éeTv dg 1 mowry mEdg THY Tehtqy, ofrmg Tl
ond tijs mewrng &ldag eos TO dAmo vijg dsvrdpas To
Suotov xal opolwg cveygegiusvov, Eorww Gee dg 9
BI’ mgog v I'Z, otrwg to ABI telywvov mpog
o0 KHO rolyovov. cila xel og 7 BI' mpds v
I'Z, ofrwg 160 BE mapadinldygauuov mpég 76 EZ
nogalinddypoaupov. xel @g &ga t0 ABI velyovoy
npds 70 KHO relyovov, ovtmg 10 BE magadinid-
yooupov medg 0 EZ mogadinAdyeaupov: évallak
dpoa &g vo ABI rolyovov mpdg ©{ BE megalindd-
yoapuov, obrwg ©0 KHO rplyovov meds ©0 EZ
maguddnioyoaupov. loov 0% ©0 ABI tolyovov té
BE magaliniopoduug” loov dga xel v6o KHO vpl-
yovov 16 EZ magedindoyodupp. clde zo EZ map-
aAdniopgeppov té A fetwv loov' xel vo KHO oo
9 4 édovw ilsov. &ove 8 v0 KHO xel 1 ABIT
Suotov.

Te dge dofévre evdvypappe td ABI' Suoiov

1. 76 ABI'] supra F. 4. TBA] I'BA4 o. 5. BI‘]
Pg, Vm. 1; I'B Bp, Vm. 2. 6. xel slingda) neQueLir-
pdo ¢ post ras. 7. H®] (prius) eras. F. t@] o k.
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: - Nam rectae BI triangulo 4 BI” aequale adplicetur
parallelogrammum BE [I, 44], rectae auntem I'E

4 X
Nyt
y : b
[ /] ] e

A r M ’

figurae 4 aequale parallelogrammum I'M in angulo
ZI'E aequali angulo I'BA [I, 45]. itaque BI, I'Z
in eadem recta sunt et item 4E, EM. et sumatur
rectarum B I', I'Z media proportionalis H® [prop. XIII],
et in H® triangulo ABI similis et similiter positus
construatar KH® [prop. XVIII]. et quoniam est
BI': H® == H®: I'Z, et si tres rectae proportionales
sunt, est ut prima ad tertiam, ita figura in prima
descripta ad figuram in secunda similem et similiter
deseriptam [prop. XIX coroll.], erit

BI':T'Z = ABI': KH®.

verum etiam BI':I'Z = BE: EZ [prop. I]. quare
eiam ABI': KH® = BE: EZ. permutando igitur
{V,16] 4BI': BE— KH®:EZ. sed ABI'— BE.
itaque etiam KH® — EZ. sed EZ = 4. quare

etiam KH® = 4. erat autem etiam KH® ~ 4BI.
Ergo datae figurae rectilineae 4BI" similis et

—_—

8. zz) om. V. 10, 5] eras. F.  11. fomiv] om. P.  15:
telyovor] om. V. Supra BI" scr. fdeis et supra I'Z lin. 16
ﬁ«_zomr . rec. P. 17. xal og Fea — 19: mapulinldyeuuuoy]

i8 p; corr. m. 1. 19. EZ] ZE p (sed in repetitione EZ).
, 26. foov* xof] in mg. transit F. KH®] in ras. m. 2 F.
o v 4 dorv Losov] om. F. 26, for: 3t 76] @ cum ras.
2 litt. ante 4.
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nol &AAp 1@ dodévti 1d A [dov To adrd Guvisrara
6 KH®' Orep &0s. moiijoar.

x5’

'‘Eav emd mageliniopodppov magaiinio-
poapuov apaieedi Guotdv e Te 6Ap xal dpolag
xeluevov xowwny yoviav Eyov avrm, mepl Ty
adtnyv diapsTody ot TH GAg.

‘And yap mepadinloygauuov to0 ABI'A magal-
AnAdypaupov dpnenedeo t6 AZ Guowv v ABI4
nel Opolwg xelpsvov xowny poviey Eov adre Ty
w0 4 AB* Aéyw, Gre wepl iy avriy Siductody éomt
v ABI'4 v§ AZ.

My yip, dAk & Owvvardv, forw [avrov] dur-
ustgog 7 AOT, xal upindetoe y HZ dujyde énl
v 0, xal fyPe 0w T0v O dmoripg vy AAd, BT
mwagadintog 1 OK.

"Enel ovv megl mip adrny Sdusrodv ot v6o ABI'A
v KH, fotwv Gga g 1 A4 mpog vy AB, otrag
n HA moog vy AK. &ove 8% xel dux v Oporbryre
tédv ABI'Ad, EH xal og 11 44 ngog v AB, ovrwg
7 HA mpos iy AE* xal &g dga v HA mpog vy

1. z¢ 4] P, Vm 2; om. Theon (BFp, Vm. 1). owl
oratar V. 8. %0’ p. 4. maoudlnloyeapoy P. 5, aquu-
eedéy 9 7] olz'l 70 6ilov @ in ras, 8. magadlnloyedy-

]

uov yag P supra 2 litt. eras. sunt in V; 4EZ H Bp.

TH] 6 . 11, édorww F. 12. 26] @ V corr. m. 2.
A4Br4 V., 13. avtmv] om. FV. 14. AOP @; oc inter
duas ras. F. nal ExpinPeica — 15: 10 8] P; om. Theon
(BF V). 18. Post X H add. Theon: Opowdy éove vo ABT4
6 KH (BFVp). 21. xal dg doa — p. 168 1: meog ¥

AE] om. Bp.  HA) A'HF.

1
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alii figurae datae 4 aequalis eadem constructa est
figura KH®; quod oportebat fieri.

XXVI

Si a parallelogrammo aufertur parallelogrammum
toti simile et similiter positum et communem angu-
lum habens, circum eandem diametrum positum est

ac totum. .
Nam a parallelogrammo 4 BI'4 auferatur paralle-
logrammum AZ simile parallelogrammo ABI'4 et
similiter positum et communem habens angulum 44 B.
dico, ABI'd et AZ circum eandem diametrum po-
sita esse. )
ne sint enim, sed, si

4 24 A4 feri potest, diametrus sit
ABI'Y) et producta HZ

E z ad ® educatur®), et per
y.¢ ® @ utrique A4 4, BI paral-

5 ya lela ducatur ®K [I, 31

et 30]. iam quoniam
ABI'4 et KH circum eandem diametrum sunt “po-
sita, erit 44 : AB = HA : AK.®) ~sed propter
similitudinera parallelogrammorum ABI'A4, EH erit
etiam [def. 1] 44: AB=HA: AE. itaque etiam

1) Debuit ita dicere: nam si AZI' diametrus parallelo-
grammi AT non est, sit 4@ adparet, avréy lin, 18 ferri’
non posse, sed malim cum FV delere quam cum Peyrardo in
adrov corrigere; glossema sponte et in P et in Theoninis
nonnullis ortum esgse potest.

2) Uerba xol dxfindeion cet. lin. 14—156 om. Theon, quia
in figura codd. permutatae sunt litterae E, Z et X, 6; cfr,
p- 168, 8. ego cum Augusto his uerbis retentis errorem
p. 168, 3 et figuram corrigere malui. Campani figura noetrae
similior est.

8) Nam similia sunt (prop. 24); tum u. def. 1.
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AK, ofrewg 7 HA mpog vy AE. 7 HA doa mooy
énarégoy vav AK, AE vov avrov Eyee Adpov. lem
dga éoviv § AE vy AK % éhdvreov tff pelfove' Smeo
dotly ddvvarov. ovx dpo otk foTi mepl THY avTR
dutpcrgoy 10 ABIA t6 AZ* megl vy avrqy dpu
éotl duxpergov 10 ABI'A magaidnidpoaupov tep AZ
uagallnloypayyw

‘Eqv ége dmo a:apaun/loypayy.ov uapaunloypay,-
pov Gpaigedi Spowdy e te SAm xal opolwg xelusvow
nowwn yoviey Egov avrd, mepl iy aveiy Oubucrgov
dote 1 GAe: Omep &0e Osifou.

xf'.

Havtaov tév mage tyv adryy evdslay nage-
Baliouévov nagardnioypappor xal éAisndy-
tov ¢l0c0. maegaldndoyoduporg 6uoloig Te xnal
ouolwg xecpévorg T amd g NpLesleg dve-
yoegouéve uéyidrdv €6t 10 aml tig quidelag
megafallopsvoy [napaldnidyoappov] 8poiov
Ov T éldslppare.

"Eoreo evdsia 37 AB xal teruodeo Olye sera o
T, xal magefefijofm xepe Ty AB ebdslay 10 Ad
nepaAdnidygappor EAAstmov clde magadinlopodpuc
T A B aveygapévre and tijg Nuieelag tijg A B, tovtéete
tiic I'B* iéyw, 1. mdvioy tév maps v AB nope-
Palopévov magalindoppduuny xal Eliamovrov idect
[magaiinloygapporg] Ouoloig te xal ouolws xeipévorg

1. AK] P; AEK, E in ras., F; 4E V. AE] AB P,
COIrr. m. rec.; 4K V. &go] om., P. 8. AE] AK PFBp,

Vm 2. A4K] AE PBFp, V m. 2. éiatov F, corr. m. &
4. otx] (alt.) om. BVp. éenw PFB. 5. AZ] Po; 46
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HA: AK = HA : AE. ergo HA ad utramque
AK, AE eandem rationem habet. quare AE = AK
{V, 9] minor maiori; quod fieri non potest. quare
fieri non potest, ut 4BI'd, AZ circom eandem dia-
metrum posita non sint. ergo parallelogramma
ABI'4, AZ circam eandem diametrum posita sunt.
Ergo si a parallelogrammo aufertur parallelo-
grammum toti simile et similiter positam et commu-
nem angulum habens, circum eandem diametrum po-
situm est ac totum; quod erat demonstrandum.

XXVIL

Omnium parallelogrammorum eidem rectae adpli-
eatorum et deficientium figuris parallelogrammis simi:
libus et similiter positis ei, quae in dimidia describi-
tur, maximum est parallelogrammum dimidiae ad-
plicatum defectui simile.

Sit reeta 4B et in duas partes aequales secetur
in I, et rectae 4B adplicetur parallelogrammum 4 4
deficiens figura parallelogramma 4B in dimidia rec-
tae AB, hoc est in I'B, descripta. dico, omnium
parallelogrammoram rectae 4 R adplicatorum et figuris

BVp. 6.%ctiv P. 10. #yov yovley V.  adrvy] supra m. 1 p.
12, A" Fp. 17. z¢ dore p. 18. napalapfavopevoy P
¢orr, m. rec. zagaunléz‘oawov] m. rec. P, Guoioy] corr,
ex opor P. - 19. 6v 166] 6¥ w6 @ in ras. #lsfpere p. 21
oiv] Ty ageiv P. Ad] 4 inras. m. 2 ¥; 4B ¢. 23,
4B} 46 o (non F). Post hoc uocab. add. Theon: opoleo z¢
ael” bpolws avayeagéves (F; pro opolem vatp, Vm 2 hab.
Spotoy; pro dvaygepévre Bp: avayoagiv, V xeiuev seq. ras.;
-z¢ in F punctie del.). &vaygapévit] Py o Theon (BF Vp).
ﬁptaslusll Nuieeles aveyeopéyry BV, AB] Ad @ (non F)
vovréony P. 25, ei8e6s] @ (aliud uerbtim habuit F); sfdeov P,
26. wagelinloyedpuoss} om. P, '
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19 AB uépiordy dove 1o Ad. mogafefiicde pag
noepe Ty AB e0fsiav v0 AZ magalinidygapuov
Astmov &ider maguAdndoygdppe te ZB opolp te
xel Opolwg xepéve 1o AB Adyw, Bve usifdv éore To

5. A4 tov AZ.

‘Enel pag Ouoiov éove v0 4B megalinioygapuov
16 ZB mugalinlopeeuum, megl iy avriv slov duo-
psrgov. 18w avrdy Odidustgog 1; 4B, xei xave-
yeypdpda to ayijuc.

10 ’Emsl oy loov éott 6 I'Z v6 ZE, xowdv 6%
60 ZB, 8lov &ga 0 I'® dip tg KE éorwv loov,
aide 70 '@ ©¢o T'H édorwv loov, émel xel 0 AT vjj
I'B. xal vo HI &pa v EK éovww leov. xowov
ngooxelodw 10 I'Z* Giov &oa ©0 AZ v9 AMN

15 yvdpovl oty loov' dore 160 4B magaliniéyeeu-
uov, tovréar. to A, vov AZ nagalinlopedupov get-
tov detuv.

Havrov &pe tév maga thy adtyy eddsiov mega-
Bediopévar magaliniopgauuny xal édiandvroy eldso.

20 magaAinioyedupors. opolotg T& xal Opolwg xeipévorg
T0 ano tig nuidslag avaygagoudve uépierov ot TO
anl v nuicelag wapafindéyv: mesp Eder deitfar.

1. 7] =6 F. nogefsiicdo p. 2. AB] B e corr. m.
1p. 8. mepelinloyedpo p. 7. mepl dpa ¥ Bp. 10.
lgoy] supra m. 1 V. ZE] corr. ex Z6 m. rec. P.  §¢] P;
mgooxelofaw Theon (BFVp). 11. I'@] e cor; P m. rec.
KE] corr. ex K& m. rec. B 12. I'8] corr. ex I*E P m. rec.

18. I'B] PF; dorv lon supra add. V; I'B loy doriy Bp.
EK] e corr. P m. rec. 14. olov] seq. ras. 2—3 litt. F. 186,
AZ7] inter 4 et Z ras. 1 litt. F. = 17. done B.  18. avmiv]
om. p.  19. magailnloyeduuwy — 22: deifar] xal zo Efg p.

22. 8eifar] seq. in omnibus codd. demonstratio alia, quam
in appendicem reiecimus; u. p. 161 not. 2,

LY
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similibus et similiter positis figu-
rae A B deficientium maximum esse
Ad. adplicetur enim rectae 4B
parallelogrammum A4Z deficiens
figura parallelogramma ZB simili
et similiter posita figurae 4B. dico, esse 44> AZ.

nam quoniam 4B ~ ZB, circum eandem diame-
trum sunt posita [prop. XXVI]. ducatur eorum dia-
metrus 4B, et describatur figura.') iam quoniam
I'Z = ZE [],43)] et commune est ZB, erit 'O = K E.
sed '® = I'H, quoniam AT = I'B [prop. I]. quare
etiam HI' = EK. commune adiiciatur I'Z. itaque
AZ = AMN. quare 4B > AZ, h. e. 44 > AZ.

Ergo omnium parallelogrammorum eidem rectae
adplicatorum et deficientium figuris parallelogrammis
similibus et similiter positis ei, quae in dimidia
describitur, maximum est, quod dimidiae adplicatur;
quod erat demonstrandum.?)

1) H. e. producantur HZ ad @ et KZ usque ad AE;
cfr. 11, 7, 8.

2) Itaque is solus casus tractatur, ubi 4X > 4T, nec
opus est alterum, ubi 4X < 4T, propria demonstratione
ostendere nec hoc moris est Euclidis. sane in codd. omnibus
additur demonstratio huius quoque casus, sed apertissime
interpolata est; nam primum ante lin. 18 sq., non post eas
inserenda erat, deinde iam ab initio in praeparatione duo
casus respiciendi erant nec hoc unquam neglexit Euclides, ubi
plures casus habet; ita etiam in altero casu eaedem litterae,
quae in priore, usurpatae essent, quod iure postulat Simsonus
p. 380. Campanus VI, 26 utrumque casum demonstrat.

Euclides, edd. Heiberg et Menge, II. 11
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Haga thv dodeloav eVdelav rh dodevn
evdvyoaupe [dov magaiinidypaupov maga-
Badeiv éAdeimov eldss magaidinloyodpu® 6poin
T dodévri: el 0t 7o 0uddpevoy 0D Vyoaupor
[@ det i6ov magafarsiv] uy peifov elvar Tov
and tig nuibeleg dveygagouivov omolov o
éAdelupare [rod ze dmd Tijg Nuioelag xal ¢ d&l
Gupotoy #idslmerv).

"Eotw 7 piv dodsica evdeie ) AB, vo 0% doddy
s09Vpoapuov, ¢ el loov magd v AB magaPalsiv,
0 I’ un usiov [Ov] tov dmd tijg nuioslag tijc AB
dveygagouévov duolov T éAAslupare, @ 0% el Spotoy

® yi 4 0 Z
A4 M
T
4
A ) Y B X y

delmew; vo 4° O On mega Ty dodeleay evfsioyv
v AB ©g dodévte svdvygdpue té I loov muged-
Apddygappov magaPaisiv éAAsimov &lder magalinio-
yoduum opoln Svre vé 4.

Terwiodw 19 AB dlya nove 16 E onuciov, xal
avaysypdpde and vijs EB 1 4 Suotov xal Gpoims

1 »n'] om. F; 28’ p. 2. edfeiev] m.
nmagafaliey V. 5 6] &vre Té V, gé] 811 PBFVp,
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XXVIIL

Datae rectae datae figurae rectilineae aequale
parallelogrammum adplicare deficiens figura parallelo-
gramma datae simili. oportet autem, figuram rec-
tilineam datam') maiorem non esse figura in dimidia
recta descripta defectui simili.?)

Sit data recta 4B, et data figura rectilinea, cui
aequalem figuram rectae 4B adplicare oportet, I" non
maior figura in dimidia 4B descripta simili defectui,
ea autem, cui similem figuram deficere oportet, sit .
oportet igitur datae rectae 4B datae figurae recti-
lineae I' aequale parallelogrammum adplicare deficiens
figura parallelogramma simili figurae 4.

secetur enim 4B in duas partes aequales in
puncto E, et in EB describatur figurae 4 similis et

1) Uerba a Theone lin. 6 interpolata ideo parum necessaria
sunt, quod 76 Middpevoy sidvypauuor ad té Sodévr (sc. ei’d;‘g
lin. 6 referri non possunt, sed necessario ‘a quouis lectore
16 Jodévns sv-ﬂv'yqap‘um lin. 2 trahontar.

2) Hunc diwogronoy statim praebet prop. 27. — Campa-
num VI, 27: ,quod secundum ejusdem suum esse parallelo-

mo super dimidiam datae lineae collocato minime maius
existat non intellego, uidetur tamen potius cum P consentire.

corr. Augustus. 6. & 0dei loov nogefoleiv] add. Theon
(BFVp); m. rec. P. "“0“% wileiw FV. 7. uwuyqaq:oyévov] P,

npoafallopévov Theon (BF Vp). dpolov] P; opotmv avrow
Theon '_ﬁ Vp), P m. rec. ©$ dldelupan] P; tépy dMdep-
pazey Theon (BF Vp), P m. rec. 8. tod 18 — 9: uec’mw}
add. Theon (BFV , m. rec. P. 12. 8»] om. P. 100

0 . Tis AB om. Theon (BF Vp). 18. dyayeago-
pévov] P; nagaﬂallopévov Theon (BFVp). duoclov 16 élielu-
pan] P; oyolmv Svtaw tév 8ideippdroy Theon (BF VD). 18
t6 E] euan. F

11%*
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xelusvov 16 EBZH, xal ovumemingoodeo 0 AH
wagaAdinioygauuov.

Ei udv ovv leov dotl v0 AH ve I, pyeyovis &v
&l ©0 émweydév: mogaPéfinrar yag mage Ty do-
etoay ebPsiav Ty AB 16 dodévT eOvyodpup TO
I’ loov magadinidygapuov 0 AH élAsimov &lde
naguiinloyedupue ©é HB omole Ovee v 4. &
0t o, ueitdv #oram 1o OF vov I. igov 6% 1o OF
t3 HB* psitov dpo xol o HB tod I & O psitdv
éors ©0 HB vov I, vavry ©jj vmegoyf loov, vé 0
A4 Bpooy xel Ouolwg xelusvov 16 avrd OUVVEGTHT®
70 KAMN. dAda 10 4 ©$ HB [d6viv] Guotov: xel
0 KM &pa v$p HB éorww Guowov. é6t0 ody 6ud-
Aoyog n ulv KA vjj HE, 5 6% AM tjj HZ. xel
énel loov éorl ©o HB roig I'y KM, ucifov doo ozl
70 HB tov KM psitov dga éovl zel 7 utv HE
viig KA i 08 HZ g AM. xzlodo ©jj pv KA
lon n HE, ©fj 08 AM ion 5 HO, xel ovumemin-
evodw 10 FHOII mapaiinidygapuov: loov dee xal
Ouowdy éeru [vo HII) 9 KM [dAde ©0 KM ©; HB
Cuoidy gotw]. xal v HIT dpo v¢p HB Suoiby éoriv:
nepl Ty adryy doa dudusrgdy dom v HII v¢ HB.
forw adreov Oudustoog § HIIB, xal xaraysygdepdo
TO Oynu.

1. EBZH) BEZH F? 2. Post magaiinidyeappoy add.
Theon: ©é 87 AH roc loov 861l o I' 7) peifov avrod dia
z6v .dwogiopudy (BVp, F mg. m. 1; pro Jweisucy habent FV
dotopudy; in V corr. m. 2). 3. %0ty P; in F cum z6 4 H
euan. 6. 4H] euan. F. 8. 3é] & F. fot0] PF;
fotar Bp; 407 V. 6% 76] 8t 709 B.” 9. t6] 76 B. “HB
Heupram 1V, d71] 6% uel d¢i B; dsi p. 12. htw}

om. P. 18, XM] inter K et M una litt. (¢?) enan. F, 14,
KA] AK Bp. 15. HB] e corr. m. 1 p.  17. KA4] 4K Bp.
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similiter posita EBZH [prop. XVIII], et expleatur
parallelogrammum A4 H. iam si 4AH = I, effectum
erit propositum. nam datae rectae 4B datae figurae
rectilineae I aequale parallelogrammum adplicatum
est AH deficiens figura parallelogramma HB simili
~ figurae 4. sin minus, sit @E>TI'.Y) sed ®E — HB.
itaque H.B > I. iam excessui, quo maius est HB
figura I', aequale et parallelogrammo A simile et simi-
liter positum idem construatur K AMN [prop. XXV].
sed 4~ HB. quare etiam KM~ HB [prop. XXI].
iam correspondeant inter se K4, HE et AM, HZ.
et quoniam HB = I"+ KM, erit HB > KM. quare
etiam HE > KA, HZ > AMF®) ponatur HE = K 4
et HO = A M, et expleatur parallelogrammum 5 HOIL
itaque aequale et simile®) est parallelogrammo K M.
quare etiam HIT ~ HB [prop. XXI, cfr. lin. 13].
itaque HIT; HB circum eandem diametrum posita
sunt [prop. XXVI]. sit eorum diametrus HIIB, et
describatur figura [p. 161 not. 1].

1) Ex hypothesi; quare debuit esse foras lin. 8, sed #oro
ferri posse negare non ausim.

2) Nam per prop. 20 erit HB: KM == HE?: KA* = HZ?®
: AM?. jam cum HB > KM, erit HE® > K A%, HZ* > AM?,
h.e. HE> KA, HZS AM.

8) Quia HB ~ KM, erit [ OHE = KA M. itaque HII,
K M aequiangula sunt. quare et similia sunt (def. 1) et aequa-
lia (prop. 14). cfr. p. 144, 11.

7 piv KA] Bp; ©fj KA pév PF; piv of KAV, 18. HO]
corr. ex H® m. rec. P; O e corr. m. 2 V; HO F? 20. 16
HII] om. P. 3] e corr. P.  dlle 76 KM © HB Gpoidy
éu-m% vo HII. dAa 6 KM ©3 HB 3poudy Zors supra m.
rec. KM] K in ras. m, 2 V. 21. éome BVp. éoue
BFYV, comp. p.
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énsl odv lgov éorl to BH voty I, KM, dv
HIl v¢6 KM dorwv loov, Aoumdg Gge 6 TXD yve-
pov Aoxg td I' loog dovlv. xal énsl leov éorl 0
OP z6 BX, nowov mgooxelodw ©o IIB- Glov dgn
5 70 OB 6ip v EB loov éotly. dike ©d EB vo TE
dotwv ooV, émel xal mAevge 1) AE mieved vf) EB
dorwv ton’ xal to TE &oe v OB éovw loov. xowdy
ngooxslodw to0 HZ' Shov dge v6 T Gl vé DXT
yvepovl éovw loov. @Al & OXYT pvdpev tg I
10 £0elydn loog” xel vo TX doa to I ot lgov.
Ilage iy dodetoav doa eOdelay v AB 1
dodévr evBvpodupe vé I loov mepaddnidygeppoy
nagaféfinton 6 ET éAAsinov &lder magadindoyoduue
t IIB bdpole 6vii v A [émedimep vo IIB v HIT
15 Guowdy deriv]' Omep &0er mouijou.

%9’ .

Hege tnv dodeicav eddelav v Sodévn
evdvpodppe l6ov magalinidyeaupov mape-
Badety vmegPfdilov &lder moagailndoypdupo

20 opole tH dodévre.

"Borw § ulv dodeloe eodela § AB, 7o 0 doddv
s00Uppapuor, & sl loov moge Ty AB magafelsly,
0 I, ¢ 0% det Suowoy Umepfdireww, 10 A det 07
nage iy AB eb¥cav © I' e0dvpgduup loov magel-

26 AnAdypaupov megafaieiv vmegfdiiov elder magaiinio-
vedupg Spolp TG 4.

1. BH] in ras. m. 2 V; HB p. 2. loov dotlv p. Aot
néy P, corr. m. rec. TX®] T®dX PV, 3. douy loogF.
| = “—4geiv] dovl V, comp. p.  Zov/] doviv P. 5. OB) euan. F.

* toov derlv B. Ante émzd add. @: émi. 7. 0B] O in
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iam quoniam BH = I"- KM, quorum HII == K M,
erit etiam PX® = I. et quoniam OP = EX [I, 43),
commune gadiiciatur ITB. itaque OB == EB. sed
B == TE, quoniam A4E == EB {prop. I]. quare
etiam TE == OB. commune adiiciatur §X. itaque
TZ=®XTY. sed demonstratum est, esse d>X P=T.
quare etiam TX = I.

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae
I aequale parallelogrammum adplicatum est T de-
ficiens figura parallelogramma ITB, quae figurae 4
similis est'); quod oportebat fieri.

XXIX.

Datae rectac datae figurae rectilineae aequale
parallelogrammum adplicare excedens figura parallelo-
gramma simili datae.

Sit data recta 4B, data autem figura rectilinea,
cui aequalem figuram rectae 4B adplicare oportet,
sit I', ea autem, cui similem figuram excedere oportet,
sit 4. oportet igitur rectae 4B figurae rectilineae
I’ aequale parallelogrammum adplicare excedens figura
parallelogramma simili figurae 4.

1) Nam ITB ~ HB (prop. 24) ~ 4. uerba éxsidrimeg — do-
Ty, ubi sine causa de HII mentio iniicitur, spuria sunt. alia
res est p, 170, 7.

ras. m, 2 V. 8 TZ] TBecorr.ex TI'm.1p. 9. d¢ile Bp.

10. T2 411 P. 11, &ee] om. F. 13. Supra Z'T ras.
est in V. 14. z6] (tert.) postea insert. m. 1 F. 16, x8']
iy’ p et F, corr. m. rec. 18. naoallnloyouypov] nagarinio-
sustulit resarcinatio in F. 22, dei] o7 Fp. 23. vusoﬁalew F.
dzi 87)] sustulit lac. pergameni F. 24, mwoged — evBvyedupm]
mg m. 1F, foov] in ras. F.
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Tetunodo 7 AB 8(ge xeve ©o E, xal avaye-
yod@pdo and vis EB v A4 Buoiov xal Gpolwg xel-
uevov megaliniddyeauuov to BZ, xal cvvauporégois
pdv toig BZ, I' loov, v 0t 4 Buowov xal opolwg
xelpevoy 16 avTd oGwvvesrdtw to HO. Opdioyog 0%
Zorw 7 uiv KO o ZA, 7 08 KH v ZE. el
énel ~peitdy dove vo HO rov ZB, uellov &ga Zotd
xol 5 ptv KO vijg ZA, yy 0t KH vijg ZE. éxBefhaj-
6dweav of ZA, ZE, xal v utv KO ley &te 4
ZAM, t5) 0t KH lon 1§ZEN, xal cvpmeningoodeo
76 MN* v&6 MN &ge 1§ HO igov tf o xal Spoiov.
dide ©0 HO 19 EA doviv Guorov' xal vo MN édga
v EA Suordv dotv: megl thy aveny dga didusTodv
dore v0 EA vy MN. %190 avtédy Ouduergog 7 25,
xel xavayeydede To oyfue.

’Enel loov éeri 1o HO roig EA, I, adie vo HO
1@ MN lGov éorlv, xal t6 MN &pa voig EA,'I"
loov dotiv. xowdv aguenedw 0 EA° Aomds dpe
0 ¥XP pviduov 16 I dotw l6og. xol émel lon éetlv
7 AE zjj EB, loov é6tl xal v0 AN 76 NB, vovréer
6 A0, xowov mgooxelodew vo EE° olov dea 16

3. BZ] corr. ex HZ m. 2 V. 4. BZ, I') Zet I'e
corr. p; HZ, I' V., 4] e corr. F. 5. HO] PF; HB-
duotov doe éotl 70 HO v ZB Bp, V mg. m, 2. 6. ZE]
EZF. 8. KO] @K F. 10. XH] corr. ex XB m. rec. P.

11, ze] om, V. domw P.  12. 76] (alt) v F, sed corr.  13.
EA] AF, #orv Spotav V.  derwv] P, comp. p; éoms BFYV.

14. dori] supra F. adrav] adrdv % V. 16, émsd odw FV,
©6] (prius) zo F. 17. et PBYV, comp. p. 18, ot/ BV,
comp. p. EA] mutat. in &4 m. 1 F. 20. 4E] in ras.
m, 2 V., govtésmy P; comp. p. 21. 40] Oe corr. m. 1 F.
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secetur 4B in duas partes aequales in puncto E,
et in EB figurae 4 simile et similiter positum con-
struatur parallelogrammum BZ, et BZ -+ I' magni-

4 A MK -]

tudini aequale, parallelogrammo o autem simile et
similiter positum idem construatur H® [prop. XXV].
correspondeant!) autem K@, ZA4 et KH, ZE. et
quoniam H® > Z B, erit etiam K@ >Z 4 et KH>ZE
[p- 165 not. 2]. producantur Z4, ZE, et sit .
ZAM = K®,ZEN = KH,

et expleatur parallelogrammum MN. itaque MN et
aequale et simile est parallelogrammoe H® ([p. 165
not. 3]. sed H® ~ EA. quare etiam MN ~ EA
[prop. XXI]. itaque circum eandem diametrum posita
sunt E4, MN [prop. XXVI]. ducatur eorum dia-
metrus ZJ, et describatur figura.

iam quoniam H® = EA - I' et H® — MN, erit
etiam MN = EA - I'. subtrahatur, quod commune
est, EA. itaque est #XP =T et quoniam 4E=EB,
erit AN =NB= 40 [I, 43]. commune adiiciatur

1) Sc. in @ H, EA paxallelogrammis, quae figurae o simi-
lia sunt; unde etiam inter se similia sunt (prop. 21).
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4

AE toov éotl t¢ DXW pvadpown. dide &6 PXP
yvouov té I laog éotlv: xal ©o AF doa ve I' loov
dativ. ‘

Iaga Ty dodsleay doa eodslavy vy AB 16
dodévre evdvyeduue vd I' [oov magalinidygaupov
megaféfinron 10 AE vmegPfordov &lder moagalinio-
yoduue té ITO opolp Svti v d, émel xal ©) EA
éotww Bpowov v0 OII" 3msg Eder modjoa.

.

Thv dodcicay e0Pelav nemsgaouévyy dxgow
xol péoov Adyov reusiv.

"Eere 17 dodelon svdsie memegacuévy 7 AB- dst
oy iy AB eb8siav dxgov xol ufoov Adyov teusiv.

Avayeyodpdo and i AB tergdywvov to BI,
xel wogaPefiiode mage thv AL tg BI' igov meo-
aldnidyoaupov ©o I'd tUmegfdrdov &lde T AA
ouole v BT.

Tevgdywvoy 0¢ doti vo BI™ rerpdpmvov dpa éotl
xel 10 AAd. xel énel loov éotl ©6 BI 16 I'd,
xowwov deneiede t6 I'E' Aowwdv #ge ©6 BZ Aowd
16 Ad detw loov. &ore 0t avnd xel looydviov:
tév BZ, Ad lpe avnmendvdoaow of mlsvgel af
negl tag loag yovieg' Eotw dpo og 1 ZE mgos Ty
E4, ofrwg 1 AE mgds vy EB. lon 0t 7 udv ZE
©j AB, 1) 0t EA tfj AE. &t dpa dg 7 BA meog

1 dil’ F. 2 loog) loov ¢ (non F). Zoriw] F, comp. p;
dor/ PBY. 8. doe( B. 4. deo] supra comp. F. w&suxv
donF. 7. 70](alt)zé F,etV, corr.m. 2. 9. 18"] p,
sed corr. m. rec, 11, zspsw] supra scr. ¥ m. 1 F. .
yae ¢nxc FV. Post 4B ras. magna F. 15. AT'] corr. ex
ABm. 1 F. 20. BZ] corr. ex BI'm. 1 p. 21. 28] 26 o
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EZE. itaque 45 = OXY¥. sed OX¥ =T. quare
etiam 45 =T.

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae I'
aequale adplicatum est parallelogrammum A5 exce-
dens figura parallelogramma ITO, quae similis est
figurae 4, quia OIT ~ E A [prop. XXIV]; quod opor-
tebat fieri.

XXX.

Datam rectam terminatam secundum rationem
extremam ac mediam secare.

r zZ 6 Sit data recta terminata 4 B. opor-
tet igitur rectam 4B secundum extre-
mam ac mediam rationem secare.

describatur enim in 4B quadratum
A —B BT, et rectae AI' adplicetur paralle-
logrammum I'4 quadrato BI' aequale
et excedens figura 44 simili figurae
BT [prop. XXIX]. quadratum autem est BI'; itaque
etiam 44 quadratum est. et quoniam BI' == I'J,
subtrahatur, quod commune est, 'E. quare BZ = A4 4.
uerum etiam aequiangulum ei est.!) quare in paral-
lelogrammis BZ, 44 latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV].
itaque ZE: E4d = AE : EB. sed ZE = AB?) et

1) Nam utrumque rectangulum est.
2) Nam ZE — AT (I, 34) et 4" = 4B.

(non F). ooy dotiv F. 23. =j»] om. BFp. 24, AE]
AB g@. z7v] om. BFp, ZE 1z} AT, tovréon tf] AB
Theon (BFVp). 25. AE] 4B ¢.
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v AE, ovtwg 7 AE meog tyv EB. pslfov ok 4
AB tijg AE' pslfov dga xal § AE tijg EB.

‘H &pa AB &0®sia &xgov xal péeov Adyov vé-
tunree xeve 0 E, xal 1o peifov avtis tpijud domt
t0 AE' omeg #0s moiijoar.

Ao,

'Ev toilg dgfoymviotg ToLy@wvoLg 10 amo 194
T bed v yoviev L motetvovong wAsvodg eldog
lgov éovl toig amd TéY vyv dedqv yoviay me-
pLEgovody wAievodv eldeor Tolg opolog Te xal
buolowg dvaygagouévors.

"Eeto tolywvov dedoydviov ©é6 ABI bodyv Eyov
iy vnd BAT poviev: ipo, 8t vo amd vijg BI'
eldog loov éorl tolg amd wdv BA, AT &lde6r voig
ouolots ve nal dpolwg Gvaygapousvors.

‘Hydw naderog n AA.

‘Emel ovv év dpPoywvip touydve vd ABI dnd
tiig weds ©® A O¢dis ywviag éml Ty BI PBdow
nddevog yxrew § Ad, v& ABA, AAT medg tfj nee-
Dére rolyove Buowd éove t@ ve OAe TP ABIT xal
aAdjlotg. xel émel Suowdy deve v6 ABI v ABA,
dorvv Gge dg n I'B medg vy BA, olrwg 7 AB
mpds iy BA. xal émsl voely ebfeiouw dvdioydv ef-
ow, fotww dg 1 medry meog THY TeltyY, otrws TO
amd vijg mewrng &dog medg TO EmO Tig dsvrdpes Tl
Suoror xal Ouolws avaygagdusvov. g &ea 7 I'B

XXXI. Proclus p. 426, 14.

4. nazd] xe p.  nal 76] xel p. domy P, comp. p. &.

z6] % P. Sequitur alia demonstratio, u. app. 6. da'] non
liquet in F; om. p. 10. #idsoy PB. z¢] om. BFVp.
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Ed = AE. itaque B4 : AE = AE : EB. sed
AB> AE. quare etiam [V, 14] 4E > EB.

Ergo recta 4B secundum extremam ac mediam
rationem secta est in E [def. 3], et maior eius pars
est 4E; quod oportebat fieri.

XXXI.

In triangulis rectangulis figura descripta in latere
sub recto angulo subtendenti aequalis est figuris in
lateribus rectum angulum comprehendentibus similibus
et similiter descriptis.

Sit triangulus rectangulus A4BI" angulum BAT
rectum habens. dico, figuram in BI' descriptam
sequalem esse figuris in B4, AI" similibus et simi-
liter descriptis.

ducatur perpendicularis 44. iam quoniam in
triangulo rectangulo 4BI" ab
angulo recto ad 4 posito ad
basim BI perpendicularis ducta
est 4.4, trianguli 4ABA, AAT
ad perpendicularem positi et
toti ABI" et inter se similes
sunt [prop. VIII]. et quoniam
ABI ~ ABA, erit [def. 1] 'B: B4 — AB:Bd.
et quoniam tres rectae proportionales sunt, erit ut
prima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad
figuram in secunda similem et similiter descriptam

b a

13. vno 0 p. 14. eidear P. 15. opolmg] opolors V.
18. 26] 76 FV, sed corr. m. 2. 19. 44I'] corr. ex 44B m.
rec. P, aqu meog V. 20, douw P. 26. zd] (alt.) om. F;
inser, m. 2, sed euan.
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meds iy Bd, obrog 16 dmé vig I'B eldog meog
16 dmo tijg BA 10 Buotov xal Suolwg dveyoapous-
vov. Ow: o adre 0% wal dg § BI medg tiv I'd,
otrwg 10 amo tijg BI &ldog medg ©6 amd vijg I'A.
wote xal g 9§ B mpog tag Bd, AT, ofreg ©6 and
tij¢ BI' sldog mgog ta dmd tév BA, AT o Guoia
nal Opolwg dveygagpdusva. lom 0% % BI' zaig BA,
AT ieov dga xal 7o amd tijg BI' &ldog zolg amod
réov BA, AT &lde6L voig dpolog t& xal 6polwg Gve-
PQaPOEVoLS.

'Ev dpa voig dpdoymvioig Toupmvorgs TO amd tijg
iy Gedy yoviey Omorewoveng mAsvgdg sldog ldov
ol toig Amd Towv THY SedyY yoviev megLELOVEHY
nhevpdv sldeor Tolg Oupolog e xal dpolwg aveygapo-
pévoig® Omep #er Oeifar.

i,

Eav d0vo zolymve 6vvredy xate ulav po-
viav vag 0vo mAsveag tais dvel mAsvoais avd-
Aoyov égovra dore Tag 6poddyovg avTov TAsv-
pug xal megadifjrovs slvar, al Lotmweal tdv Toe-
yBvov xdsvgal én’ evdelag Eoovral.

"E6re 8vo telyova t« ABI, ATE tag dvo misv-
oog g BA, AT zaiz dvel misvguis taly AI'y, AE
dvdioyov Eyovie, @g udv v AB medg iy AL,
ottag v AT mgog =y AE, magdliniov 0% v

2. avaypagousvov] -ye- in ras. . 4. 70 dnovijg I'd — 6:
eidog mbg] om. P. 6. B4, 4I'] 4B, AT ¢. 6. Tov]
tijcp. 9. BA] Aecorr. m 2V, &ldeoaiv P.  dvayeago-
wévog (sic) P. 11, & doa] in ras. post ras 3 litt. m. 1 B.

Touyovorg] om. p. 13. éoni] tais . 14. &ldsoy P.
Sequitur alia demonstratio, u. app. 16. i’ Fp. 17. ovy-
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[prop. XIX coroll]. quare ut I'B: Bd, ita figura
in I'B descripta ad figuram in B4 similem et simi-
liter descriptam. eadem de causa erit etiam ut BI': I'd,
ita figura in BI descripta ad figuram in-I"4 descrip-
tam,!) quare etiam ut BI': B4 + AT, ita figura in
BI' descripta ad figuras in B4 et AT similes et
similiter descriptas.®) sed BI'= B4 + AI. itaque
etiam figura in BI" descripta aequalis est figuris in
B4, AT similibus et similiter descriptis.®)

Ergo in triangulis rectangulis figura descripta in
latere sub recto angulo subtendenti aequalis est figu-
ris in lateribus rectum angulum comprehendentibus
similibus et similiter descriptis; quod oportebat fieri.

XXXII.

Si duo trianguli duo latera duobus lateribus propor-
tionalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita ut
correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua
latera triangulorum in eadem recta erunt posita.

Sint duo trianguli 4BI', 4T'E duo latera B4, AT
duobus lateribus 4TI, 4E proportionalia habentes,
ita ut sit 4B: A= AdI': 4E, et AB parallelum

1) Nam ABI'~ AAI. itaque BI': TA=TA:T4.

2) Sint figurae in BI', AT, AB descriptae a, b, ¢. demon-
stranimus BI': Bd =aqa:¢, BI': I'd == a: b. itaque

Blr:a=Td:b=Bd:¢c. 'd:Bd=1b:c.
I'd+4+ Bd:Bd=Db+4c:ec

T'd4-BA4:b4c=Bd:c=BI':a. BI': Td4+Bd—a:b+ec.

8) Nam BI':a=I4d <4 Bd4:b+c¢=BI:b+4c quare
a=>b-4 ¢ [V, 9]

ted7 ] moooredy V, corr. m. 2. 20. Tov Teiywwvov V. 28.
4T ra v. 4E] TE P. 24, AB] BA FV. AT'] 4
ecorr. m. 2 V. 25 ofto P. dI]ecorr. m 2 V.
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utv AB zjj AT, ty 0t AT v} AE° idyw, 6u &
evdelog dotlv 1) BI ©fj TE.
‘Enel yog magdidnios domwv §) AB w5 AT, i
elg avrag dumémvoxsy evdsie §) AT, af évelidt yo-
5 viaw of Vw0 BAT, A4 l6oun aArjhoug elolv. S 10
avta 0 xel 7 Uwd T'AE vf) Omd ATd lon dotiy.
dere xol 1) vwd BATL ©ff vmd I'AE édorww ion. xel
énel 0vo tolyovd éeve ta ABI, ATE plav yoviey
v weog t A W yovie tf nedg t® A lony Eov-
10 Toe, mepl 0% tag loag poviag tag mAsveag avaioyov,
&g v BA mgog v AT, otreg v I'A meds miy
A4E, (6oydviov &ga éotl 16 ABI tolywvov vé ATE
rowywve® lon dpo n vwd ABI povie vjj Umo ATE.
8elydn 0% xal 1 Tmd A4 1fj vmd BATL oy 84y
16 éga 7 ©vmd ATE dvel raig w6 ABI, BAIL oy
dotlv. wown) moooxeledw % vmd AIB* of doa Um0
ATE, ATB vaig 9md BAT, ATB, TBA ioeu cloiv.
adl’ of md BAT, ABI, AT'B dvolv p9ais iom
slotv' xal of vmo AT'E, ATB o dvely dpdals lom
20 elolv. meog O T sVdele 7 A xal v wpos
avrf; onuslp t¢ I' dvo eddeler of BT, I E wij énl
e avre plon welusver vig épekis yovies Tag Hmo
ATE, AT'B dvely ddais loag mowotew: én’ eddsiog
dge éorlv §) BI vjj T'E.
25 'Eav &ga 8vo tolywwvae ovvredi] xere plov yoviey

8. dI'] AT @ (non F). 4. of] mutat. in e/ m. rec. F,
nel p. B, BAT) “ABI'F. elolVp. 6. AT'4] "4'TAF.
dorww oy V. 10.°0¢] comp. supra m. 1 F. 11, B4] 4B P

AT'] in ras. m. rec. V, I'4 F. 12, Zozty P. 4TE] P;
A4'TE F; T4E Bp et in ras. m. 2 V. 13. ATE yavia V.
14. BAT'] I'4 supra scr. B m. 1 F. 15, fon focty] P,

V m. 1, comp. p; fon dov/ BF; loae elotv Vm. 2.  17. BAT'
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lateri 4I', AT autem lateri JE
parallelum. dico, BI'et I'E in eadem
A recta esse.
nam quoniam 4B rectae AT
parallela est, et in eas incidit recta
E 4TI, alterni anguli BAI, A4
aequales sunt [I, 29]. eadem de causa etiam
LTAE = AI' 4. quare etiam [ BAI =TI'4E.
et quoniam duo trianguli sunt ABI, 4I'E unum
angulum, qui ad 4 positus est, uni angulo, qui ad 4
positus est, aequalem habentes et latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia,
BA: ATl'=T4d: AE, erit A ABI'
triangulo 4I'E aequiangulus [prop. VI]. quare
L ABI' = AT'E.
sed demonstratum est, esse etiam [ AI'd = BAI.
quare erit | AT'E = ABI' + BAI. communis
adiiciatur [ AI'B. itaque
ATE 4+ AT'B = BAI' + AT'B+ I'BA.
uerum BAI 4+ ABI' 4 AI'B duobus rectis aequales
sunt. quare etiam 4 I'E -4 4 I'B duobus rectis aequa-
les sunt. itaque ad rectam AI' et punctum eius I'
duae rectae BI', 'E non ad eandem partem positae
angulos deinceps positos AI'E, AI'B duobus rectis
aequales efficiunt; itaque BI" et I'E in eadem recta
sunt [I, 14].
Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus

A

P; BA'T F; T4B BVp, AI’'B] ABI" P. I'BA4] supra
ser. F; AT'B P 18. @i’ af — 19: &loiv] om. P. ABTI']
ATB V. ATB]l I'BA V.  19. el BVp.  20. ele/ BV,

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 12
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t&g 0vo mhevpas tais dvel misveais cvdioyov Eyovie

@ore Tag duoddyovg avrdv mwAsvgag xal megarlijiovs

elvar, of Aowmel tov teuydvev misvgal 0 edfelng

Eoovrar Omep #er Octfar.
Ay’

Ev toig l6oig xvxhois af yoviaer tov atv-
tov #goveL Adyov tals megipzoelarg, i@ oV
Beprixaciv, édv te mpdg Tolg névroois Eav T
weog Tais mweQLpegelatg o6 Befyrviac.

"E6rweay (oo xvxdot of ABI, AEZ, xal mgos
utv roig xévrgog avrdv toig H, O yoview éovwdey
of om0 BHI, E®Z, mgog 0% vais megupeoeiatg ol
Um0 BAT, EAZ" Aéyo, 0t éotiv wg §§ BI megipépein
meog i EZ mepupéperav, ovrwg 7 te vmo BHI
yovie mog Ty Vwd EOZ xol f) vmo BAI meos
mw vmo EAZ.

Kelodwoay yap v utv BI' megupsgele loow nate
td éEjg Ocaudnmoroty af 'K, KA, vjj 0% EZ meoi-
peoela loaw Goaudymoroty of ZM, MN, xol nelevy-
pooey «f HK, HA, OM, ON,

"Enel ovv 6o elolv af BT, 'K, KA megupéosia

XXXIII. Cfr. Zenodorus ap. Theon. in Ptolem. p. 11 Bas.

8. mhevoal] om. p. 6. 18" p et F, corr. m. rec. 7.
Adyoy E’zovm . Tag mequpseslug, corr m, 2V, 8. fav
T& moog Tois wévigoig] mg. m. rec. P. 9. dowv PB. Befr-
»vior] post hoc wocabulum add. Theon: &re 3% wal ol vopeis
dze (ofre F) modg tois uévrgois oumistdpevor (ovvesrdpevor F)
(BFVp), Pm. rec. 12 BHI]litt. H inras. F. E®Z]E
in ras, m. 1 B, 16. Post EAZ add. Theon: xel &5 (forms
comp. p) o HBET (in ras. m. 2 V, HBZI' P et ,seq. ras, F)
tousvs meos vov OEIIZ (in ras. m. 2 V) zopéx (BFVp);
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aequalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita
ut correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua
latera triangulorum in eadem recta erunt posita; quod
erat demonstrandum. ° ) '

XXXIIL

In circulis aequalibus anguli eandem habent ra-
tionem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad
centra sine ad ambitus positi sunt.’)

Sint aequales circuli 4BI, 4EZ, et ad centra
eorum H, @ positi sint anguli BHT, E®Z, ad ambitus

autem BATI, E4AZ. dico, esse ;
arc. BI': arc. EZ = [ BHI' : ERZ =B ATl': EA4Z.
ponantur enim deinceps arcui BI' aequales quot-
libet arcus I'K, K 4, arcui autem EZ quotlibet aequa-
les ZM, MN, et ducantur HK, H4, M, G N,
iam quoniam arcus BI'=I'K = K 4, erit etiam

1) De interpolationibus Theonis lin. 9 et lin. 16 cfr. p, 183
not. 1; om. Campanus VI, 82,

m. rec. P, 21. loar] xel P, corxr. m, rec. elody] om. p.
T'K}"K'TF.
12¥
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aidfdoug, loor elol xal of Dm0 BHI, THK, KH4
yoview diljdog (eamdaciov &oa éotiv 7 BA msqu-
péoeirtiig BI, vocavtaniaciov ol xel %) o BHA
yovie tig Uwd BHI. dia tor adre 0% xal O6amie-
5 6lov fotiv ) NE wegupépeie tijg EZ, vooavramdacioy
dotl xel 5 vwo NOE povie viig vmo EOZ. & oo
lon éorlv 7 BA mequpégaie v) EN meoupspele, loy
dotl xel povie % Uwd BHA 1§ vmd EON, xal &
ueitov dotly 7 BA mequpépeie wijg EN megupegeios,
uelfav éovl xal 5 vmé BHA yovie tig vmd EON,
xal & éAcooov, éAd6cny. Teoodomyv 0% Svtav peps-
v, 000 udv megupepeidy tév BT, EZ, 0%o 0% yo-
woy tov vwo BHI, EOZ, slinmrar tijg wdv BI
neoupsgeiag xel tig vw6 BHI ywviag l6duig modde-
nieciov 1 76 BA megupépsia xel 7 vmwo BHA yw-
vie, tig 0% EZ mequpsgelug xal vijg vmo EOZ po-
viag 7 16 EN megupépeo xal 4 vmd EON ypowie.
xel 0é0sinrvar, Oru &l vmegéyse ) B.A mequplosie Tig
EN msoupepelag, Omegéyer xal 5 dmi BHA povic
90 tijg vwo E@ON yoviag, xal & lon, loy, xal & éddoav,
éddoww. Eonwv &oa, dg ) BI' megupioeia mpdg Ty
EZ, ottog 5 vnd BHI powvle meog thy vmd EOZ.
aid’ &g n vmd BHT povie medg wy vmd EBOL,
ovrwg 1 1m0 BAT medg oy omd EAZ: dumhesic
gp yo@ Enuréga éxnariéoug. xol dg doaf) BT megupéoere wpos
v EZ megupépsiav, olrag 7 té vmo BHI yawin
mods v Um0 EG@Z xel 1§ Omd BATL mpdg iy
ol EAZ.
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1. leon aunlmg PV; in P loar del. m. rec. eioly PBF
2. BA] A eras. F, 3. dotiv P. 6. ott F. 6. vxi
w&g] E@Z BFp. 8 douiv P. of]inras. P. 10. dociv P.
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L BHI' = I'HK = KH4 [IlI, 27]. itaque quoties
multiplex est B4 arcus BI, toties multiplex est etiam
L BHA anguli BHI. eadem de causa quoties multi-
pléx est NE arcus EZ, toties multiplex est etiam
L NOE anguli E@Z. iam si B4 = EN, erit etiam
L BHA = E@N, et si B4 > EN, erit etiam
L BHA> E®N, et si B4 < EN, erit
LBHA < E®N.

ergo datis quattuor magnitudinibus, duobus arcubus
BI', EZ et duobus angulis BHI, E®Z, sumpti sunt
arcus BI' et anguli BHI' aeque multiplices arcus
BA et angulus BHA, arcus autem EZ et anguli
E®Z arcus EN et angulus EON. et demonstratum
est, si arcus B4 arcom EN superet, etiam [ BHA
angulum E@N superare, et si aequalis sit, aequalem
esse, et si minor, minorem. itaque [V def. 5] erit
arc. BI':arc. EZ= [ BHT : E@Z. sed

LBHI': E®Z = [ BAT: EAZ [V, 15];
nam uterque utroque duplo maior est [III, 20]. quare
etiam
arc. BI' : arc. EZ = [ BHI': E®Z = BAI' : EAZ.

11. #ldtroy éldtzoy F.  12. uév] supra F. J4] supra F.
ol3. EOZ] ®EZ F. 17, yovle] add. m. 2 F. 20, yorviag]
P; om. Theon (BFVp). #ldrrov F., 21, #ldecwv] comp. F.
7] om. V. 22 BHI]I' add m. 2V, 24 dnlacior V.

25. yog fomiv Bp. 27. w6 EO®Z] EOZ P. vmwd] -
supra m, 1 P.
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Bv &go tolg leoig xvxhowg af povics tov attdv
Eover Adyov tals megupsgelung, Ep° dv Pepixasciy,
édv ze moOg Toly xévrgowg €dv Te mQOg Tals WEQLPE-
ptlag dor BePyxvion Ome £0s dsifau. .

1. ’Ev] inter ¢ et » ras. 1 litt. V; & seq. ras. 2 litt. F,

2. fefrinao p. 3. ddv e — 4: Pefnuvion] xal vo g p.

3. névrooig] nunwlowg B. rag megupsesias V. 4 oow B. In

fine libri Eduleldov oroiyslov §' PB, Ednleldov ororyelwy
tijg Oéwvog énddcews S F.
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Ergo in circulis aequalibus anguli eandem habent
rationem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad
centra siue ad ambitus positi sunt; quod erat demon-
strandum.?)

1) Sequitur additamentum Theonis in BFVp, de quo ipse
profitetur comm. in Ptolemaeum I p. 201 ed. Halma = p. 50
ed. Basil.; om. Pm. 1 (add. manus recens in mg.) et Cam-
panus; huc pertinent etiam additamenta p. 178, 9 et 16.
demonstratio u. in app.

hY
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‘Ogou.
o' Movdg domwv, %ed v Exacvov Ttdv Ovrew
v Aéyerar.
' B’.'Aoidulg 0¢ 0 é povadov dvyxelpevov
5 wA1jdog.
y'. Mégog éotlv dgududs doiduot 6 éAdecwv Tov
uslbovog, Srav xarauctef] Tov peifova.
0. Méon 0¢, Orav uy xevoauerer.
&. MoAdanidaiog 0% 6 ueltov vov éAdodovog,
10 Grav xevapergirer Uwd Tov éAdgeovog.
§'."dgviog agududg éotwv 6 Oy diagolpevog.
¢. ITeguoodg 0% 6 wn dwmgodusvos dlye 7 [0]
povdde diapépov detiov deLduod.
7. ‘Aoriduig &oriog deidudg doriv O Vo
15 qoTlov deuiuol ueTQOvusvog naTe KETIOV AEUIWdY.
9. ‘doriduig 0% megL66dg fomv 6 Vmd agriov
aQLBuol uETQovMEVOS xaTE TEQLEGOY GELIUdY.

Def. 83—5: Psellus p. 7. 6—7: Martianus Capella VII, 748.
8. Iamblichus in Nicom. p. 27. Philop. in Nicom. ed. Hoche
1864 p. 16. 9. Jamblichus p. 31.

1. Gpor] om. PB. numeros om. codd. 2. éoru PBFp.
7v] ¢ BFV, 10. éidcrovos V. 12. 6] om. P, 14. mooo-
vranoveréey® udvoy P mg m. 1. 16. donv] deifuds douy P,
dotiy doBuds p. wdvravde moosvmaroveriov: uovov mg. m. 1 P.
tot dgoriov deleto zov V.




VIL

Definitiones.

1. Unitas est ea, secundum quam unaquaeque res
una nominatur.

2. Numerus autem est multitudo ex unitatibus
composita.

3. Pars est minor numerus maioris, ubi maiorem
metitur.

4. Partes autem, ubi non metitur.

5. Multiplex autem maior minoris, ubi minor eum
metitur.

6. Par numerus est, qui in duas partes aequales
diuiditur.

7. Impar autem, qui in duas partes aequales non
diuniditur, siue qui unitate differt a pari numero.

8. Pariter par est numerus, quem par numerus
secundum parem numerum metitur.!)

9. Pariter autem impar est, quem par numerus
secundum imparem numerum metitur.?)

1) Def. 8 scriptor nescio quis, qui Philoponi commen-
tarium in Nicomachum retractanit, apud Hoche Philop. 1865
P- V m quxbusda,m aruygoupol,g ita inuenit expressam; ge-
TLaKLG douids dow &Qu‘)yog o vmwo detlov dotduov nato deriow
doududy pévmg petoovpevog, de qua scriptura falsa u. Studien

. 200,
P 2) De def. ¢ interpolata u. Studien p. 198 sq.; om. ed
Basil. et Gregorius.
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(. Hegro6dnig aerilg 6Tiv O VMO WeQLEGOD
doLdpot pETovusvog xate &QTIOV GQLIROV).

w’. Ilegioodnig 0% me@L660g doududg éorww
0 Um0 WeQLOGOD dQLIUOD WETQOUUEVOZ XATE TEQLEGOV
doiududy.

f’. Modrog ¢gedudg éomv 6 povdde udvy ue-
TQOVUEVOS.

vy’ ITpditor wepdg aidfiovs deudwol elow of
povads uovy UETQOVWUEVOL ROV UHETEE.

0. Zovdetos apududg domv 6 dQuiuG Tve
UETQOVEVOSG.

ie’. ZovPeror 02 medg dAiijAovg doidpol low
of dQUIUG TLWL UETEOVUEVOL %OVG WETQ®.

18", 'Aoi¥uodg doidudv mordamiacidleiy Adys-
Tar, Otev, Goa elolv dv avre povadsg, ToGavrdxig
ovvTedy) 6 moldemlasiafousvog, xel yevyral Tig.

it’. Ozav 0k 8%0 doudpol moddemdasidaavrsg dAA-
lovg mowie! Twe, O peviuevogs €mimsdog xeAelrou,
wisveal O avrod of modlamiaciidavveg dAiiAovs
dgudpol.

iy’ Ovav 0% tgels aguduol mollemdacideovres
diljdovg mobol Twa, 6 ‘pevouevog 6Tegedg forv,
wAcvoal 0 alrov of moddamAacudoavreg aAlfiovg
aguduor.

12, Iamblichus p. 42. Martianus Capella VII, 751. Philop.
in anal. post. fol. 15¥. 13. Alexander Aphrod. in anal. pr.
fol. 87. Martianus Capella VII, 751. Philop. in anal. post.
fol. 15v. 14. Philop. in anal. post. fol. 15v. 16—17. Psellus
p- 6. 18—20. Psellus p. 7.

1. 8% &eriog P, lith, dor- in ras. &etiog deududs p. meoa-
vranoverfor' wal xare &griov mg. m. 1 P 3. dotduds)
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10. Impariter autem impar numerus est, quem
impar numerus secundum imparem numerum me-
titur.

11. Primus numerus est, quem unitas sola me-
titur.

12. Primi inter se numeri sunt, quos unitas sola
communis mensura metitur.

13. Compositus numerus est, quem numerus ali-
quis metitur.

14. Compositi inter se numeri sunt, quos numerus
aliquis communis mensura metitur.

15. Numerus numerum multiplicare dicitur, ubi
quot sunt in' eo unitates, toties componitur numerus
multiplicatus, et oritur aliquis numerus.

16. Ubi autem duo numeri inter se multiplicantes
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus planus
uocatur, latera autem eins numeri inter se multi-
plicantes.

17. Ubi autem tres numeri inter se multiplicantes
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus soli-
dus est, latera autem eius numeri inter se multi-
plicantes.

18. Quadratus numerus est aequaliter aequalis,
siue qui duobus aequalibus numeris comprehen-
ditur.

om. V. 8. 0% mpos P, 14. mwolvmlaciafecy PBp. 16.
mollemlaciafouevos) -fousvos e corr. m, 2 p. 18. moidowy
PB. 22, woudoww B.  dorv] F, comp. p: Zore P, Psellus;
xadsizer BV,  28. Supra of in P m. rec. &vo.
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18, Terodywvog dedudg dotww 6 (6duig i6og
7 [6] Ym0 0Vo lowv aoidudy megLsyduevos.

x'. KvBog 0 6 (ledwmg i6og (odxg 7 [6] vmo
1oLy {60y agududy megueyduevos.

xe'. ’AgiFpol avdioydv elewv, Srav 6 mp@rog
rov dsurégov xal & 7olrog Tol tevdgrov (6dxig 7
noddamAdaiog 7 16 avrd uégog 1 Ta avTe wdon M.

#f’. Oporor émimedor xal 6Tcpe0l dpuduol
sloww of avaloyov Eyovreg tag mAsvedg.

uy’. Téhevog agududg éoriv 6 voig Savrod wege-
e l60g ov.

o'

dvo doidudv avicov xxeipdveov, dvd-
vpaigovuévov 8 del tov éAdodovog amd TOU
pelbovog, éav 6 Asimducvos pundémore xarape-
Tofi TOv med favrod, Fwg ov Asipdi wovdg,
of 8t doyfis doeduol medror mpds dAiiAovg
é6ovrTal

Ao peg [dvicwv] doududy tov AB, T'd &vd-
vpoLgovydvov del tov fAdeGovog dmd ToD welfovog o
Aaumopevog undémore xavaustpeito TOV PO Eavrod,
dwg o0 Aspdi povdg' Adpw, 0vv of AB, I'd modro
weog dAMjlovg elolv, tovréorv 8w tovs AB, I'd
povég uovy uergel.

Ei yog wij elow of AB, I'4 modror medg GAA}-
Aovg, ueETQrder Tig avTovs doududs. wergelte, xal

23. Martianus Capella VII, 753.

2. 6] om. PB. 3. 6] om. P. 4. loov] om. P; mg.
m. 1 V, supra m. 2 B; hab, Psellus, Fp. defudy ooy P.
6. Ante leaxtg in F add. 7; idem V supra scr. m. 1. 10.
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19. Cubus autem est aequaliter aequalis aequaliter,
siue qui tribus aequalibus numeris comprehenditur.

20. Numeri proportionales sunt, ubi primus se-
cundi et tertius quarti aut aeque multiplex est aut
eadem pars aut eaedem partes.

21, Similes numeri plani et solidi sunt, qui latera
proportionalia habent. '

22, Perfectus numerus est, qui partibus suis aequa-
lis est.

I

Datis duobus numeris inaequalibus et minore sem-
per uicissim a maiore subtracto, si reliquus nunquam
proxime antecedentem metitur, donec relinquitur uni-
tas, numeri ab initio dati primi erunt inter se.

Nam duorum numerorum 4B, I'd

47 o minore semper uicissim a maiore subtracto
zi -r reliquus ne metiatur unquam proxime
‘ iy antecedentem, donec relinquitur unitas.
| | _ dico, numeros 4B, I'4 inter se primos
| g esse, hoc est, unitatem solam numeros
1 v .
L, .
gl 1y. 4B, I'4 metiri

nam si 4 B, I'4 inter se primi non erunt,
aliquis numerus eos metietur. metiatur et sit E. et I'd

favrod] avrois V, corr. in adrov m. 2, 12. «'] om. V.
18. 8vo] P; Zav dvo Theon (BFVp). dunepévar] éx-
eras. F. dvBvgargopévov V; corr. m. 2. 14, 0¢] P; om.

Theon (BFVp). 15. Zdv] P; om. Theon (BFVp). Post
lemdpsvog ras. 2 litt. V.  16. ingdy V.  19. éviowov] om. P.
tav] 76 F, v add. m. 2. cvPvporgopévov F.  21. med] su-
pram. 2 V. 22 ine8j V. 23. elol Vp. 26. deiduos ov-
tovg F. psrgireo P, corr. m. rec.
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éorw 6 E- nal 0 putv I'd wov BZ perodv Aeanméto
favror éldecove tov ZA, 6 08 AZ vov AH perody
ranéro éevrot éhdgeove tov HI, 6 8% HI vov 28
peTeay Asiwéte povdde Ty O A.

"Engl ovv 6 E vov I'd perget, 6 08 I'd vov BZ
perget, xal 6 E doa tov BZ pevosi: pevosl 6% xal
6Aov Tov BA' xal Aomdv doa tov AZ  pevoros.
6 02 AZ vov AH pergel” xal 6 E dpo tov AH
petgel uevest 0% xal GAov vov AT xel Aoumov doe
rov TH perorieer. 6 0% T'H vov ZO pevgei* xal o
E dgo tov ZO pevgsit pevosi 0% xal Olov Tov Z4-
xel Aoy doo v AO povdda psrgriesr doLBpos
wv' Omep Zotlv advvarov. ovx doa vovg AB, I'd
dgudpovs pergrde g dgududs” of AB, I'd &gpa
moaitor meg dAMjAovg elaly: Omep E0e dcia.

g.
dvo dgiPudy Sodévrav un mewrev meos
aildfjiovg 0 péyierov adrdv xowvdv uérgov
evoeiv.
"E6tweay of dodévreg 0vo apiduol un modrol
ngos dAdjiovg of AB, I'd. de Oy tov AB, I'4
70 UEYLETOV %00V UETEOV EVQEl.

1. BZ;\ PF; 4B BVp, P m. rec.; yo. 7ov 4B F mg. m. 1.
H

2. 4H] PF¥; 4r BVp, P m, rec, yp. tov 4" mg. m. 1 F.

8. HI)THP. HI)THP. 7Z©]PF; Z4 Bpet 4
in ras. V, P m, rec., F m. 2. 5. I'd] 4T V in ras, p.
BZ]ZBP. 6. BZ]ZBP. 7. 7vév]zép BA] AB Pp.
&ou] supra comp. F. zév]Bzé p. pererose 6 E V. 9.
peteel] (prius) PF; pergioee , F e corr. m. 1. 70y
6 P. 4] T'd P. 10. 1615 76 p. pergiose 6 E V.

11. pereei] (prius) supra m. 2 V. xaf] bis F. 21
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numerum BZ metiens relinquat!) se ipso minorem
Z A4, AZ autem numerum 4 H metiens se ipso mino-
rem relinquat HI, HI' autem numerum Z® metiens
relinquat unitatem @ 4.

iam quoniam E metitur I'd, et I'4 metitur BZ,
etiam E metitur BZ. uerum etiam totum B.4 meti-
tur; quare etiam religuum AZ metietur. sed 4Z
metitur 4H. quare etiam E metitur 4H. uerum
etiam totum AI'" metitur. quare etiam reliquum I'H
metietur. sed I'H metitur Z®. quare etiam E meti-
tur Z®. uerum etiam totum Z.4 metitur. quare
etiam quae relinquitur, unitatem 4@ metietur, cum
ipse numerns sit; quod fieri non potest. itaque non
metietur numeros 4B, I'4 numerus aliquis. ergo
AB, I'4 inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum.?)

’ IL

Datis duobus numeris non inter se primis maxi-
mam mensuram communem inuenire.

Sint duo numeri dati non primi inter se 4B, I'4.
oportet igitur numerorum 4B, I'4 maximam men-
suram communem inuenire.

1) Sc. ex AB. neque enim dubitari potest, quin BZ in
P et optimo Theoninorum seruatum uera sit scriptura, cum
petoeiy semper apud Euclidem significet: sine residuo metir,
cfr. lin. 5, 8. eadem est ratio lin. 2—3 et p. 192, 11 sq.

2) Retinui in libris VII—IX figuras codd., id quod ipsa
res guadere uidebatur, uelut statim ratio prop. I; nam ii, qui
pro lineis puncta substituunt, et in alias 3 ficultates incurrunt

et ad certos numeros confugere coguntur, quod ab Euclide
alienissimum est.

Post prins I'd add. V: xel foro éddosoy 6 I'd. 22, xowov)
%0t~ in ras V
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E{ utv odwv 6 I'd vov AB psevgei, peroer 0 xal
équrdy, o I'd &ga viv I'd, AB xowdv uérgov éariv.
xel @avepdyv, 8t mal udpierov: ovdelg pag wellov
tov I'd vov I'd pergioe.

El 0% ob uerget 6 I'd vov AB, téov AB, T4
avdvpaigovuévov dsl tot éAdodovos amd ToU welfo-
vog Asupdijestal tig dgududg, O0g weTErder TOV WPo
fovrov. povag plv yoe ov Amgdjcerars & OF ),
¢6ovrar of AB, I'd modtor medg aAMjAovg” Omep oy
Umoxeiran.  Aeipdyderal Tig doa dgududs, Og wpergrd
Tov mo Eavrov. xai 6 uiv I'd vov BE pevgiy
Aeimére favrov éAdecove tov EA, 6 0% EA tov AL
ueTody Aeimérw Eavrov SAdecova vov ZIN, 6 o0& I'L
©0v AE pergetvw. émel ovw 6 I'Z vov AE pergd,
0 02 AE vov AZ pevgsi, xal 6 T'Z dga tov A1
uetgroee: perosl 0% xal Sovrdv: xal Slov Hoa Tov
I'4 perorieee. 6 0 I'd zov BE pergei* xnal 6 I'L

‘doo Tov BE perosi’ uergsi 0 xal tov EA° xal Siov

doa ©ov BA pevorioe pergsi 0% el wov I'd* 6 I'Z
toe tovg AB, I'd uerpsi. 6 I'Z dga vév AB, I'4
xowov pérgov dotlv. Aépo O, Om wel uéyiorov.
& yao uij dorww 6 I'Z 1év AB, I'd péyiarov xowdv
uérgov, uergiioer tig tovg AB, I'd dgiduovs agid-
uog pelfov ov rov I'Z. pergelrm, xel é6rm & H.
nel émel 6 H vov I'd upevgel, 6 0% I'd vov BE pe-

2. I'd, AB) AB, I'd P. Z¢r: BFV; comp, p. 5. 8¢)
F. 6. ale{ Theon (BFVp). #ldrzovoes %V 7. -
p&josrar Vp, corr. m. 1. 8. ing8ncerar p; P, corr. m. rec.

10. Anpdrestar p.  &ea] supra m. 1 F. doax me V.  65]
supra m. 1 F; mg. m. rec. B. 11. BE] PF; 4B BVp,
Pm. rec, ye. ¥o» 4B mg. m. 1 F. 12. 4Z2] PF; I'd p;
4r B, Vin ras. m. 2, Pm, rec; tov 4" F mg. m. 1. 13
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iam si I'4 metitur 4B, et etiam se ipsum metitur,
I'4d communis erit mensura numerorum I'd, 4B. et
adparet, eum etiam maximam esse. neque enim

ullus numerus numero I'4 maior metietur I'4.
at si I'4 non metitur 4B, minore numerorum
AB, I'4 semper uicissim a maiore subtracto relin-
quetur numerus aliquis, qui proxime ante-

A7 cedentem metietur. unitas enim non re-
El -r linquetur; sin minus, 4B, I'4 inter se
iz primi erunt [prop. I}; quod contra hypo-

l g thesim est. ergo numerus aliquis relin-
sl 14 i quetur, qui proxime antecedentem meti-

etur, et I'4 metiens BE relinquat se
ipso minorem EA4, EA autem A4Z metiens relin-
quat se ipso minorem ZI, I'Z autem AE meti-
atur. iam quoniam I'Z metitur 4E, 4E autem
AZ wmetitur, etiam I'Z metietur 4Z. uerum etiam
se ipsum metitur. quare etiam totum I'4 metie-
tur. sed I'4 metitur BE; quare etiam I'Z metitur
BE. uerum etiam E.4 metitur. quare etiam totum
B A4 metietur. uerum etiam I'4 metitur. ergo I'’Z
metitur 4B, I'4. itaque I'’Z communis est mensura
numerorum 4B, I'4. dico iam, eum etiam maximam
esse. nam si I'Z numerorum AB, I'4 communis
mensura maxima non est, aliquis numerus maior
numero I'Z numeros 4B, I'4d metietur. metiatur,
et sit H. et quoniam H metitur I'd, I'd autem BE

20} IT'Z BVp. d¢] om. B, 14. Apte Zmsl in V est: o
& EA (in ras. m. 2) favtod fldosova oY pereel 7o (rov m. 2)
rz. 21. éov{ BY, comp. p.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 13
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roei, xal 6 H dpa vov BE uevgel® pergei 0% xal
6dov tov BA' xal Aoumov dow vov AE ucrerios.
0 0t AE vov AZ pevpei’ el 6 H dga tov AZ pe-
To1j0eL” pergel 0% xal 0dov rov AI™ xal Aowwov dea
tov I'Z pevonos. 6 usifwv tov éidecove Omeg fotiv
advvarov: ovx doa tovg AB, I'4d deiduovs doidudg
Tg uergiost peifov ov tov ['Z° 6 I'Z dpe tév AB,
T'd uépiarov éote xowwoy pérgov [Omep &0s detfor].

Ildgiopa.

’Ex 07 tovrov @oavegov, ot éxv agiduos 0vo agud-
povg werell, %al o wépierov altdv %010V wErgov
pevorjes omep &0& dsifen.

7.

Tothv dgiudy dodévroy puy TodT@Y mEdg
dgiAdfiovs 10 uéyiorov eVThv x0Lvov uérgov
svgelv. _

"Eerwoay of Oodévves toeic agiduol uy medvor
wpog dAdniovs of A, B, I'" dei 07 vaov A, B, I 70
uépLoToy xowwdy pérgov evgsiv.

Elljpde pag 0vo tdv A, B 10 pépierov xoiwdv
uérgov 6 4° 6 0y 4 vov I' fjror ueroel 1 oY upergel.
peteelro molregov' uevgsi 0% xal tovs A, B- 6 4
doo tovg A, B, I' pevgei® 6 4 é&ga tév A, B, T
xowov uérgov fotlv. Aépew 01, Ove xel pépieTov.

8. petesl* mal] corr. ex pereost m. 1p.  zov AZ dea F.
pezenoet] perosl P. 4, tov] corr. ex o m. 1 p. 47
T4 p. 5. d6tv] om. B. 8. éouwv PV. 10. zovzo P,
sed corr. 12. émee #0ec deitou] P; om. BF Vp. 19. pé-

zov] bis p. 20. dvo ydg p. 22. pezeei] (alt) om. F.
24. doriv] comp. Fp; docd PBV. 4] om. P.
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metitur, etiam H metitur BE. uerum etiam totum
B A metitur. quare etiam reliquum AE metietur.
sed 4E metitur 4Z. quare etiam H metietur 4Z.
uerum etiam totum AI" metitur. quare etiam reli-
quum I'Z metietur maior minorem; quod fieri non
potest. ergo numeros 4B, I'4 non metietur numerus
maior numero I'Z. ergo I'Z maxima est communis
mensura numerorum 4B, I'd.

Corollarium.

Hine manifestum est, si numerus duos numeros
metiatur, eum etiam maximam eorum mensuram
communem mensurum esse.!) — quod erat demon-
strandum,

III.

Datis tribus numeris non primis inter se maximam
mensuram communem inuenire.
T Sint tres numeri dati non
' primi inter se A, B,.I'. oportet
T — igitur numerorum 4, B, I'
r ‘J le 7z maximam mensuram commu-
LA nem inuenire.

sumatur enim duorum pumerorum 4, B maxima
mensura communis 4 [prop. IT}. 4 igitur aut meti-
tar I’ aut non metitur. privs metiatur. metitur
antem etiam 4, B. A igitur numeros 4, B, I' meti-

p
B

1) Nam H et 4B, I'd et communem eorum mensuram
maximam I'Z metitur (p. 194, 5).

13*
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e yeo pi dotw 6 4 vov A, B, I' uéperov xowwov
uérgov, usroiiesr g rovg A, B, I' doiduovs dotdudg
peltov dv tov 4. usrpeltw, xal éotwm 6 E. émel
ovv 6 E rovg A, B, I' pergei, xel tovs A, B dga
peToroe” xal T6 1oV A, B dga uépioTov xowov ué-
100V peTEN6eL. - 10 0% 1Hv A, B pépierov xowwdv ué-
tgov detly 6 4° 6 E édpa wov A pergel 0 pelfov
tov éAdedova’ Omsp fetly advvarov. ovx &pa Tovg
A4, B, T aoiduots dgududs g pergrest psifov v
T00 4° 6 4 dge tév A, B, I' uéporov Zote xowwov
pérgov.

My pevoelrw Oy 6 4 wv I Adyw meorov, On
of I'y 4 odx &lor modTor medg dAdjAovg. émel pip
of A, B, I' oUx el mpdiror medg adljiovg, uergrcer
Tg avrovg deududs. 6 0% vovg 4, B, I' perody xai
Tovs A, B perorjes, xel ©0 tov A, B uéyierov xou-
vov uérgov tov A pevenos” uergel 0% xal vov I
tovg A, I' &pa douduovs doududs mig perorioe’ of
4, I doa ovx sler modror meog dArjlovs. elhjpdw
oD adtdv 70 uépieTov xowov pévgov & E. xal émsl
6 E tov A perget, 6 08 A vovg A, B pevoet, xal 6
E &ga tovs A4, B uevgeis perosi 0% nol vov I'M 6 E
dpa tovg A, B, I' pergelr 6 E doo 16v A, B, T xoi-
vov Zove pérgov. Adpm 01, Ote xal upéperov. &l
yoo wiq éotwv 6 E vév A, B, I' 16 uéyiorov xowwov

1. yde] corr. ex yoe m. 2 P. wowdv péyiorov V. 3. av]
om. V. 4. 0d%] om. BFp. 7. E] corr. ex I' m. 2 F.
8. 46ti»] om. Fp. 9. dgududg] om. F. wg] om. P.
aw] om, P. 12. p/q] supra F. 18. I, 4) 4, T BVp.
guﬂ og owzovg F. zovg] corr. ex zov m. rec. F. 17,

‘tO’V] 70 F% y,atgncu oy 4 p. 18. dotdpovg] m. 2 V;
om, BF, coduds] F, dobpods ¢. 21, peteel ] (a.lt)
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tur. quare 4 communis mensura est numerorum
A, B, I dico, eundem maximam esse.. ham si 4
numerorum 4, B, I' maxima mensura communis non
est, numerus aliquis numero 4 maior numeros 4, B, I’
metietur. metiatur et sit E. iam quoniam E nume-
ros A4, B, I' metitur, etiam 4, B metietur. quare
etiam maximam mensuram communem numerorum
A, B metietur [prop. IT coroll]. uerum maxima men-
sura communis numerorum .4, B est 4. itaque E
metitur 4 maior minorem; quod fieri non potest.
itaque numeros 4, B, I non metietur numerus maior
numero 4. ergo 4 maxima est mensura communis
numerorum A, B, I.

iam ne metiatur 4 numerum I. dico primum,
numeros I', 4 non esse primos inter se. nam quo-
niam A4, B, I primi non sunt inter se, numerus ali-
quis eos metietur. qui autem 4, B, I' metitur, etiam
A, B metietur, et 4 maximam mensuram communem
numerorum 4, B metietur [prop. II coroll.]. uerum
etiam I'" metitur. quare numeros 4, I' numerus ali-
quis metietur. itaque 4, I' primi non sunt inter se.
sumatur igitur eorum maxima mensura communis
E [prop. II]. et quoniam E metitur 4, 4 autem 4, B
metitur, etiam E metitur 4, B. uerum efiam I" me-
titur. E igitur 4, B, I' metitur. quare E numero-
rum 4, B, I' communis est mensura. iam dico, eun-
dem maximam esse. nam si E numerorum A4, B, I'

bis F. xal & E oo zovs 4, B petesl] mg. m, 2 B. 23,
I'] insert. m. rec. B. %oewéy] bis P, sed. corr. 24. 877
om. P. 25 76] om. p.
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pérgov, uergicer g tovs A, B, I' dotduovs doud-
pog welfov @v tod E. perpsito, xal éotw 6 Z. ol
émsl 6 Z tovg A, B, I pergei, xal tovg A, B psroel
xal 0 1oy A, B dga- uéyiorov xowov uérgov ue
rgrj6er. 10 0% taov A, B uépetov xowov uérgov
dotlv &6 4 6 Z doa tov A pevgelt pevoel 0F xal
tov I & Z &po tovg A, I' pevoel” xal ©o tdy 4, T
Goa uéyiaTov %0wov uérgov pcrgies. o 0% tev 4,
I uépierov xowwdv pérgov éderlv 6 E° 6 Z dga v
E perpel 6 pelfov tov ldecova’ Smep éotiv advve-
tov. ovx &g vovg A, B, I' doiduovg agududs s
pergress pslfov v vod E° 6 E doa vov A4, B,T
uépiordy éote nowvov uérgov: omep E0er dsifau.

0.

"Anag aguuds mavrog deudpuov 6 éAdcewv
ro¥ psltovog fvor pépog éativ 7 uéen.

"Esrweay 0vo dgiduol of A, BT, xol fetw éide-
oov 6 BI'" Adpw, 8v 6 BI 100 A fjror pégog éorly
7 wéen.

Ol 4, BI' yag fror mwearor meog ardfiovs &-
olv 7 o¥. &erwoav medregov ol A4, BI' moditor meos

1. dofuovg] om. P. 4. &go) om. V. péroov] om. P.
7. tov] =6 F, sed corr.  zd] supra wm. 1 P. 4, I]ecomr
m. 2 V 11. eqBpovs] comp. F; om. Vp. 13. fozww V.

Post wpérgov a.dd BYV: tqaw pa aouﬂpwv Sodévrar -qvgntou
70 péyiozor nowow pécgov,  Jeikar] P; moujoon Theon (BEVp)
Seq. in p, B in mg. imo m. 1, Vmg m. 2: uogmpa én &
(eras. B) zovzw (tovtmv V) q:owsgov on éow agu&y.og Toeis
agu&povg yatgn, ual 6 y,éywzoﬂ adTdY AOLVOY p,srgov yszgn
ot o olwg L3 nal nlstovaw apu&p,mv dodévtay m) nemraw
nqog alijlovg. to y.sywrov avrnw (om. Vp) uowov uétgoy
svolonston nol 10 mégtope mooywerost. Praeterea V in textu
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maxima non est mensura communis, numerus aliquis
maior numero E numeros A, B, I metietur. metiatur
et sit Z. et quoniam Z numeros A4, B, I' metitur,
etiam A, B metitur; quare etiam maximam numero-
rum 4, B mensuram communem metietur [prop. II
coroll.]. uerum numerorum 4, B maxima mensura
communis est 4. Z igitur 4 metitur, uverum etiam
I’ metitur. Z igitur 4, I' metitur. quare etiam nu-
merorum 4, I’ maximam mensuram communem me-
titur. uerum numerorum A, I' maxima mensura com-
munis est E. Z igitur E metitur maior minorem;
quod fieri non potest. itaque numeros 4, B, I'
non metietur numerus maior numero E. ergo E
maxima est communis mensura numerorum 4, B I
quod erat demonstrandum.’)

IV.
Minor numerus maioris semper aut pars est aut
partes.
Sint duo numeri 4, BI, et minor sit BI. dico
BI' numeri 4 aut partem aut partes esse.
nam 4, BI' aut primi sunt inter se aut non primi.
prius 4, BI' primi sint inter se. diuiso igitur BI

1) Cfr. p. 194, 12. proprie nec deifar nec morfjoer, sed
£vQsiy dlcendnm erat (Studien p. 62); nam propp. II—III zo-
elouaze sunt (ib. p. 61). inde consecuta est nariatio scripturae.

ha.bet oy owto'u 65 -:poazow mxl nwleovay aplﬂynw d‘oﬂsvtmv
70 péyteroy %#0LVOY péTgoy EvEIGONEY. 15. 4mag] "4 litters
initialis add. m. 2, ut semper | fere, V; eras. B; habent Ppg.

17. dlarrov F. 18, Aéyw 6z] in ras. 9. o6 BT zod A]
eras. F. 21, medregor V. oi 4, BI'] mg. V.



© 200 ZTOIXEIQN ¢'.

10

15

Rl

EAY

arijlovg. Oiougedévrog Oy 100 BI elg tag v avrd
povddag Eerar éxcory povag vév v vg BI uégog w
T00 A* deore uéony éorlv 6 BI' rob A.

My éerweay 07 of A, BI' mpmvor modg aAdi-
Aovg® 6 Oy BI wov A fivov pergel 1 o pevpsl. &
plv ovv 6 BI tov A pevget, pégog éoriv 6 BI'
tov A. & 0} o¥, eljpdw vdv A, BI' uépierov xoi-
vov uérgov 6 4, xal dugericde 6 BI &lg tovg 1 4
igovg tovg BE, EZ, ZI. xel émel 0 4 vov A pe-
1oel, pégog otly 6 4 vov A Iloog 0% 0 A éxdorp
trév BE, EZ, ZI"" xal &xaevog oo tév BE, EZ, ZI'
rov A pfpog otiv: dove uéon fotlv 6 BI' tod 4.

"Ames oo agiduds mavrog agiduov 6 EAdoewv
rob uelfovog tor ufpog fotiv 1 uéon Bmee Fa
dstEau.

\ I3

&

‘Bav aotduos doidpov pégog 7, xal frsgog
{rigov vo «dra pépog 7, xel cvveupdregog
svraggorégov To avrd ufgog E6Ter, 8mEQ O
elg rot évag.

‘AptBuds pag 6 A [agiduot] ot BI uégog Eorm,
rel Eregog 0 A érédgov tov EZ 1o adro upfpos, omep
3 A4 t0d BI" idyw, Orv xel cvvaugdrsgog 6 A, 4
gvveuporégov tov BI, EZ o avtd uégog é6tlv, Omep
& A zov BI.

"Ensl yo?g, 0 uépog éorlv 6 A tov BT, ©o evdrd
1. 87 yag, supra scr. &) F. favvo p et F (corr. o).
e nu] Fy70 9. 4. 004, BI'] om. V. didjlovs of 4, BL V.

7. :o péywrov BFp. 8. 0 BI'| F; ABT ¢. tm] corT.

ex 6 p. 9. #oel ] om. BFp 10. de] oy P.  Exardem Vo.

11. v/} F; 6 . upu Tov V. 13. lartov . 18 7]
P; om. BFVp 21, deeduod] om. P. péeos] F, povos .
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in suas unitates unaquaeque unitas in BI' compre-
- hensa pars aliqua erit numeri 4; quare
B BI numeri 4 partes erunt.
’ iam ne sint 4, BI' inter se primi.
4 =7 itaque BI” aut metitur 4 aut non metitur.
\ iam si BI" metitur 4, pars est BI'" nu-
' meri 4. sin mipus, sumatur numeroram
4, BI' maxima mensura communis A
[prop II], et dividatur BI' in partes numero 4
aequales, BE, EZ, ZI. et quoniam 4 metitur 4,
pars est 4 numeri 4. sed 4 =BE=EZ =211,
quare etiam unusquisque numerorum BE, EZ, ZI'
pars est numeri 4. quare BI' partes sunt numeri 4.
Ergo minor numerus maioris semper aut pars est
aut partes; quod erat demonstrandum.

V.

Si- numerus numeri pars est, et alius numerus
alius numeri eadem pars, etiam uterque utriusque
eadem pars erit, quae unus unius.

nam numerus 4 numeri BI' pars
sit, et alius numerus 4 alius nu-
meri EZ eadem pars sit, quae A4
J j_ 4 numeri BI dico, etiam 4 4 A nu-

meri BI' + EZ eandem partem esse,
quae sit 4 numeri BI.
nam quoniam quae pars est 4 numeri BI, eadem

.,

g
gl

22. uégog] psvg dotlv (v m. 2 e corr.) V. 23, 1.syw — 25:
Bl mg. m. 2 24. EZ] F, BZ ¢. 26. ¢ supra m.
1V, 0 avzd] tovro P.
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pégog éoti xal 6 A4 vov EZ, o6or doa eloiv v ©o
BI' agiBuol loor v3 A, vocovrol elor xal év v EZ
douduol loor e . digonede 0 ptv BI &g Tovg
t A leovg vovg BH, HI', 6 0t EZ e&lg todg v A
toovs rovg EO, ®Z" fetar On loov vo wmifdog todv
BH, HT ¢ =mlijdea tév E@, OZ. xal énel leog
éoriv 6 utv BH ©5 A4, 6 0t.E® ¢ A4, xal of BH,
E® &ga voig A, 4 loow. O & avre O xal of
HI', ®Z voig 4, 4. Gd6o. é&oo [elolv] év tg BI
agiduol loor Tt A, tocovrol elor xal év voig BI,
EZ igo. volg A, 4. o6aniaciov dea éorlv 6 BI
tot A, tocavremiaelov f6tl xal Guvvauplrsgog O
BI'y, EZ evvaugotégov tov A, 4. o &pa uégog éotlv
6 A vob BI', ©0 avrd udpos dotl xal cvvaupdregog:

<

0 A, 4 evvaugporépov tot BI'y EZ* omep #ds dciteu.

’

s.

‘Eav dotdudg doiduod péon 1, xel Frsgog
étdoov ta avra uéen 7, xel svveupdiregog Guy-
apporégov To avre uien .E6tat, Omee 6 &ig
to¥ évdg.

‘Aouuds yag 6 AB doduov tov I' péey Eorom,
xel Eregog 6 AE étégov tob Z ta avve uden, Gmeg
6 AB vod I iéyw, Str xal cvvaupdregog 6 AB, AE

L foriv F.  wol] in ras. m. 2 p, insert. m. 2 F. 4]
corr. ex Am, 2 p.  doe] doo douBuol V, 2, aeuﬁyol] om. V.

‘A] 4 @. &loww PB. 7. Post 4 add. Theon: 6 BH doa 6

4 ioog doti (foriv B) (BFVp). 8. dee] om. Theon (BFVp)
{got] om. Theon (BFVp) Ta avw] tavre V. Post 97
add. Theon: xal 6 HI ¢ 4 loos (F, ooy @) éotiv (dori V
comp. P (BFVp) In V praeterea, add. xal 6 @Z 0 4.

ol HF, ©Z tvoic A, 4] o HI' ©p A4 loog éotly, o N ez
w6 4 P; 6 HI voig A4 @ (non F). 'In emendatione praeiunit
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pars est etiam o numeri EZ, quot sunt in BI’
numeri numero 4 aequales, totidem etiam in EZ
unumeri sunt numero 4 aequales. diuidatur BI" in
numeros numero 4 aequales BH, HI, EZ autem in
E®, ©Z numero 4 aequales. erit igitur multitudo
numerorum BH, HI' multitudini numerorum E®, @Z
aequalis, et quoniam est BH = 4, E® = 4, erunt
BH+ E@ =4+ 4. eadem de causa etiam
HI' - @Z = 4 + 4.

itaque quot sunt in BI" numeri numero 4 aequales,
totidem sunt etiam in BI' 4 EZ numeris 4 4+ 4
gequales. quare quoties multiplex est BI" numeri 4,
toties multiplex est etiam BI' 4- EZ numerorum
A+ 4. itaque quae pars est 4 numeri BI, eadem
pars etiam 4 + 4 sunt numerorum BI' 4 EZ; quod
erat demonstrandum.

VL

Si numerus numeri partes sunt, et alius numerus
alius numeri eaedem partes, etiam uterque utriusque
eaedem partes erunt, quae unus unius.

Nam numerus 4B partes sint numeri I, et alius
4E aliug Z eaedem partes, quae 4B numeri I

Aungustus. 9. zoig] dee zoig V. A] 4 Voo sloly V.  Goov)
66- in ras. m. 2 F; foy ¢ (non ) glotv] om. P. 10.
tlow PB. 12 ortv P, 13. ¢} om. ¢ (non F).  péoog] F,
uév g, 16. deikar] moefjoo V. 17. wégos p. 21. agwﬂ-
goi] deududy ¢ (non F). 22. 4E] E supra m, 1 V. 23.
ou ovvafipozeeor of p.
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evvaugotégov tov I’y Z ta avra wéon dotlv, dmse
0 AB vov I

‘Emel pdg, o uéon édetiv 6. AB rod I', ta avre
uéon xel 6 AE tov Z, dea &go oty év Ty AB
uéon tov I'y todavra éove %ol v v AE péen tod
Z, duppriede 6 ulv AB &ls ta vov I' pépn va AH,
HB, 6 0t A4E &g ta to0 Z uéoy ta 40, OF:
éovew 0% loov vo mAiPog tév AH, HB 16 mhifa
6y 40, OF. xol éxel, 0 pépog dorlv 6 AH vov I,
©0 avrd pdpog fotl xel 6 4O vov Z, O dea pégog
éotlv 0 AH zov I'y 10 atrd uégog éotl xal ovvep-
poregos 6 AH, 40 evvapgorégov tot I'y Z. dwa
to avra 03 xol O pégog detly 6 HB vov I, ©6 adro
uégog éorl xel evveupdrsgog 6 HB, OE cvvaugporé-
gov 1ot I'y Z. & dga péen detiv 6 AB vob I', te
avta udon éotl xal evvauppdregos 6 AB, AE ovvau-
porégov vov I'y Z* 6mep &der Osifou.

¢.

'Ecv ¢dotBuds dotdpod uégog 7, 0mep doac-
oedels aparpedévrog, xal 6 Adowmwdg Tod Aoi-
%o 10 avtd uépog £6tas, 6meg 6 S4og ToD GAov.

"Aoiudg pog 6 AB doiduot tov I'd udpog o,
omeo apaigePely 6 AE agpaige®évrog tov I'Z Adyw,
ote xel Aoumdg 6 EB Aoimod tob ZA 16 avrd uéoog
dotiv, 8mep Glog 6 AB Giov tov I'4.

4. AE]} E ¢ corr. m. 2 F. 6. éor.] om. B. 6. AH)

4 corr, ex 4 F. 7. 4E] Ed p. 10. 4gziv BF. 11,
dottv] dotlv wal F, sed nal del. xel] nal 6 p. 13. d7]]
del. m. 2 P. &6z V. 10 avro péoos dorl] nal 6 EO zov
Z* 0 &eo uégog éotl to HB to6 I' P. 14. nai] »el 6 p.
15. @] supra m. 1 V.  16. doz/v PB. 18, '] 'om. V, in

[N
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~ dico, etiam 4B -+ JE numerorum I' 4 Z easdem
. partes esse, quae sit 4B numeri I
nam quoniam quae partes est 4B numeri I,
eaedem est 4 E numeri Z, quot sunt in 4B partes
numeri I', totidem etiam in 4 E sunt partes numeri
. Z. dmidatur 4B in 4H, HB partes
numeri Iy 4E autem in 40, GF

‘_A r <4 I partes numeri Z. itaque multitudo
+H l o Z numerorum AH,” HB multitudini
‘_B i lE | numerorum 4@, @FE aequalis erit.

et quoniam quae pars est 4H nu-
meri I', eadem est etiam A4® numeri Z, 4H | 460
eadem pars erit numerorum I' 4 Z, quae 4H nu-
meri I' [prop. V]. eadem de causa etiam quae
pars est HB numeri I', eadem pars est HB 4 GOFE
numerorum I'+ Z. ergo quae partes est 4B numeri
I, eaedem partes sunt 4B 4+ 4 E numerorum I" 4- Z;
quod erat demonstrandum.

VIL

Si numerus numeri eadem pars est, quae ablatus
numerus ablati, etiam reliquus reliqui eadem pars
erit, quae totus totius. '

Nam numerus 4B numeri I'd eadem sit pars,
quae ablatus numerus 4E ablati I'Z. dico, etiam
reliquum EB reliqui Z4 eandem esse partem, quae
totus 4B sit totius I'4.

quo haec prop. a. m. 1 solo signo : ~ a priore dirempta erat;
corr. m. 2, 20, 6] supra m. 1 P. 21. 6] supra m. 1 P,
om. F. Glov] in ras. ¥, 23 4E] 4 eras. V. 24. xaf]
#al 6 BFVp, =~ 26. 610g] 6 diog B.
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‘0 yag udgog éotlv 6 AE w00 I'Z, 10 alto ué-
00g &t xal 6 EB tov I'H. xal émel, 6 uégog
doriv 6 AE vov I'Z, ©o avrd uégog éovl xal 6 EB
tov T'H, 0 dga pégog éotiv 6 AE tov I'Z, ©o evtod
uégog o1l xal 6 AB vov HZ. o 0% uégog éotlv 6
AE vot I'Z, ©0 adrd pégog vmoxeitar xal ( AB
trov I'd" o dga uégog éotl xal 6 AB vov HZ, o
avrd uégog éorl xal tov I'd: leog doe derlv 6 HZ
o I'd. xowdg Apnenedw o I'Z' Aowwdg dox 6 HI'
lowwgs ©e@ ZA éorwv loog. xal émel, 0 pépog éotiv
6 AE w00 I'Z, ©d avro uégog [éotl] xel 6 EB 1od
HT, icog 0t 0 HI ©¢p ZAd, o &ga pégog dariv 6
AE tov I'Z, 10 avtd uégog éoti xal 6 EB tov Z d.
alie O udoog éatlv 6 AE tod I'Z, 76 evrd uépog
éotl xeel 6 AB vov I'd* xel Aoumodg dge 6 EB loimov
tov Z A to avtd uégog doviv, Gmeg Slog 6 AB Biov
to0 I'd* dmep #0er detkae.

7' :

‘Ecv agudpdg doifpod péon 7, dnep dpar-
eedele dpaipeFévrog, xal 6 Aowwdg oD Aotmod
ta adre ufon fotat, dmeg 6 GAog Tov Glov.

"Aoidudg pie 6 AB doiBuov 100 I'd uéon &6rom,

€

aneo apuigedels 6 AE apaigedévrog tov I'Z' Aéyw,

7. éotiv PB, comp. p. HZ] corr. ex HI'm. 1 F. 8,
#al] xel 6 AB Theon (BFVp); & AB add. in mg. m. rec. P.
Post I'g add. Theon: 6 4B doe éxatégov tov HZ, I'd to
avro péoog doriy (BF Vp); idem P, mg. m. rec. HZ]) ZH
Vp. 9.%owdg P, corr. m. 1 et insuper m. rec.  10. isog doel V.

11, d6z(] om. P, 12. HI'] I'in ras. F.  §¢] 6% xaf Vp.
06 H tvg AZ F in ras.  &oc] om. F. 13. dex&v P.  EB
tob ZAd)] 4B 109 I'd F, corr. m. 2. 14. a2’ P, corr. m. 1.
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nam quae pars est 4E numeri I'Z, eadem pars
sit EB numeri I'H. et quoniam quae pars est A4E
numeri I'Z, eadem pars est EB numeri I'H, etiam

AB numeri HZ ea-

4 E B
J— | dem pars est, quae
H . r Z 4 AE numeri I'Z
‘ ‘ ' " [prop. V]. supposu-
imus autem, 4B numeri I'4 eandem partem esse, quae
sit AE numeri I'’Z. itaque quae pars est 4B numeri
HZ, eadem idem pars est numeri I'4. itaque HZ = I'd.
subtrahatur, qui communis est, I'Z. itaque HI'=Z 4.
et quoniam quae pars est 4 E numeri I'Z, eadem est EB
numeri HI, et HI' = Z 4, quae pars est 4 E numeri
I'Z, eadem est EB numeri Z4. uerum quae pars est
AE numeri I'Z, eadem est 4B numeri I'd. ergo
etiam reliquus EB reliqui Z4 eadem pars est, quae
totus 4B totius I'4; quod erat demonstrandum.

_ VIIL

S1 numerus numeri partes sunt eaedem, quae abla-
tus numerus ablati, etiam reliquus reliqui eaedem
partes erunt, quae totus totius.

Nam numerus 4B numeri I'4 eaedem partes sint,
quae ablatus 4 E ablati I'Z. dico, etiam reliquum

¢l1c 6] in ras. m. 2 F; ¢ doa post ras. plus quam 2 linn. V.

AE] EB V; e corr. F. I'Z] in ras. F; Z4 V. 15. Post

I'd add, Bp: 0 &oa péoos datly 6 EB 10t Zd, t6 atro pé-

00s dotl %ol 6 AB vod I'd; idem P mg. m. rec. xal dotmwog

doa] #ei mutat in & et in mg. add. ¢ex uéeos fotiv F m. 2

(lowmdg doe in inmit. lin. seq. (@ m. 1) intactum relinquitur).
18. ozl V. 17. T'd] B F.  21. 6] om. Pp; m. 2 F,
22. I'd] I" add. m. rec. P.
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6tr xal Aouwdg 6 EB Aoimod tov ZA e avre uien
oy, dmeg 8log 0 AB 8iov vov I'd.
Kelodo yag w6 AB ildog 6 HO. @ cpa péoq
dotlv 6 HO tvov I'd, ve avva uéen éotl xel 0 AE
5 tov I'Z. dupgijofe ( ptv HO &ls va tov I'd uéoy
e HK, KO, 6 0% AE &l va oo I'Z udon v AA,
AE" fover On ldov 10 mliPog tév HK, KO 16
adiPe tov AAd, AE. xol énsl, 0 pégog dorlv 6
HK vot I'd, ©d av1d uégog éovl xnal 6 AA vov I'Z,
" 10 pellov 0% 6 I'd vov I'Z, peitov dga xal 6 HK vov
AA. xsledw 16 A4 ldog 6 HM. o doa pégog éotiv
6 HK voi I'd, v avro pégog éarl xal 6 HM tov
I'Z xal Aoumog dge 6 MK Aoumot tod Zd ©0 avrd
uéoog Zeriv, Gmsp Glog 6 HK SAov tov I'd. mdiw
16 énsl, O pégog éotlv 6 K@ wov I'd, 10 avrd ufpog
éotl nel 6 EA tov I'Z, psitav 0 6 I'd vov I'Z,
ueltov doa xel 6 OK vob EA. xelodw t EA loog
6 KN. 0 dpa pégos éotlv 6 KO vov I'd, ©6 avrd
uégog dorl xal 6 KN zod I'Z' xal Aowmwdg dee 6
20 N® Aouwov vov ZA ©d avrd pépos éotiv, Omeg GAog
6 KO diov tod I'4. &dsiydn 0% xal Aomog 0 MK
Aotmod Tov ZA vo avrd pégog dv, meg dlog 6 HK
8lov 100 I'd" xal evvaugdregog dpa 0 MK, NO
vob AZ ta avre péen doviv, Gmep Glog 6 ®H oldov
1. %el] wal 6 V. Zd] 4 add. m. 2 F. 2. 8log] 6
6log B. 4. ¢vl] doriv F. ~ 8. AE] inras. V. 9. HK
K postea insert. V. doeiy PV. xaf] om. P. 11. H M]
MH Vp. 11. éeriv PF. 16, éociv F.” tov I'Z] m. 2 supra
scr. F. 17. K] KO P, 18. KN] corr. ex XH m., rec.
; mutat. in XH m. 2 V. 19. pepdoos P; corr. m. 2.
otiy F. %l dotmog] dotndg V. 20. N@] corr. ex HO

m, rec. p. Zd] deras. V. Omee] m. 2 V.  21. &ds/-
28 0é —28: I'd]mg. V. 21. xaf] %zl 6 BFV. 6] om. p. ‘
[
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EB reliqui Z4 easdem partes esse, quae sit totus
AB totius I'd.

ponatur enim H® = 4B. itaque quae partes est
H® numeri I'd, eaedem est etiam AE numeri I'Z,
dividatur H® in HK, K® partes numeri I'd, 4E
autem in A4, AE partes numeri I'Z., itaque multi-

r 7 4 tudo numerorum HK, K® mul-
= i titudini numerorum A4, AE
H MK N6 aequalis est. et quoniam quae
A 4 E B pars est HK numeri I'd,
——t———t—

eadem est 4.4 numeri I'Z, et
I'd > I'Z, erit etiam HK> A 4. ponatur HM = 4 A.
itaque quae pars est HK numeri I'J, eadem est
HM nwumeri I'Z. quare etiam reliquus MK reliqui Z 4
eadem pars est, quae totus HK totius I [prop. VII].
rursus quoniam quae pars est K@ numeri I'd, eadem
est EA numeri I'Z, et I'd > I'Z, erit etiam @ K > E A.
ponatur KN = EA. itaque quae pars est X® nu-
meri I'4, eadem est KN numeri I'Z. quare etiam
reliquus N® reliqui Z4 eadem pars est, quae totus
K@ totius I'd [prop. VII}. demonstrauimus autem,
esse etiam reliquum MK reliqui Z4 eandem partem,
quae totus HK totius sit I'4. quare etiam MK - N®
eaedem partes sunt numeri 4Z, quae totus @ H totius

22. av] om. p, v V. HK] KHP. 23.I'd] 4I' FVp,
MK] eras. V. N©] corr. ex HO m. 2 p. 24 4Z} AZ Ty
Z4 Vp. ©®©H] H® FVp.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 14 °
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tov I'd. i6og 0% ovvapgiregog utv o MK, NO
76 EB, & 0 OH vj B.d xal Aomds #pa & EB
Aotmob tod Zd ta avva pépn doviv, &msp Glog o
AB 8iov tov 4 Gmep é0e1 Selbas.

¥,

‘Eav agiduog dgiduov uégog 7, xal regog
étégov 10 adrd pégog 7, xal évalidf, o ulpog
doriv 1] uéen 6 medrog ToU tolrtov, TO avTo
uéoog favar 1 ta avra plen xal &6 devrspos
TOoT TETAQTOV.

‘AouBuds yeg 6 A agudpov vov BI' pégog éoram,
xel Ersgog 0 A Stégov rot EZ to avrd pégog, Omep
6 A4 vov BI™ Adyw, 8vu xol dvalddE, 0 uégog forlv
0 A tov 4 7 péen, 1O avrd pépog fovl xexl & BI'
vov EZ 1 péon.

‘Enel yag 0 uégog dativ 0 A vov BI', to avtd
uégog ot xal o A vob EZ, Goor doa slalv dv vg
BT g¢giduol lgow tg A, vogovrol slor xal év 16 EZ
loo. v 4. digoriedo 6 wudv BI' elg vovg 6 A
loovg tovg BH, HI', 6 0% EZ &lg vovg 16 A Ildovg
tovg E®, @Z* &ovar Oy ldov t0 mifjdog tdv BH,
HI 6 miqde vaov EO, OL.

Kal émsl lgou elalv of BH, HI' dgidpol dAdaj-
Aoig, elel 0t xal of E@, OZ doiduol ieor ailijAocg,

1. I'd) 4T BF. 3]V corr. ex &j; 37 PBFp. udwy
0] 6,)uéw . MK, N®] mutat. in HM, KN m. 2 V; 10¢-
7og dee 6 MK, NO 1t EB lvos éorly mg. m. 2 V. 2. z5]
ecorr. m. 1 F, EB]BEVm 1, 4Em. 2. ©H)] ONp.
BA] mutat. in MK m. rec. p. 3. ZdJ] corr, ex 42 m. 2V,
AdZ'F. 6. Post Erzgog ras. b litt.,, dein zod mooirov pelfovog
70v devrégov punctis del. F'; totam Brota.sin ita, ut apud nos
legitur, in mg. repetit m. 2, 7. 7] P; om. BFVp. 9.
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I'd. sed MK 4 N® = EB') et ®H = BA4. ergo
etiam reliquus EB reliqui Z4 eaedem partes sunt,
quae totus 4B totius I'4; quod erat demonstrandum.

IX.

Si numerus numeri pars est et alius numerus alius
numeri eadem pars, etiam permutatim, quae pars uel
partes primus est tertii, eadem pars uel partes erit
secundus quarti.

Nam numerus 4 numeri BI" pars sit, et alius 4
alius numeri EZ eadem pars sit, quae 4 numeri BI.
dico, etiam permutatim numerum BI" eandem partem
uel partes esse numeri EZ, quae pars uel partes sit
A numeri 4.

Nam quoniam quae pars est 4 numeri BI', eadem
est 4 numeri EZ, quot sunt in BI"

) 3 7% numeri numero 4 aequales, totidem
I etiam in EZ sunt numero 4 aequa-
T 18 les. diuidatur BI' in numeros BH,

4 HI' numero A aequales, EZ autem
l” : in E®, ®Z numero A4 aequales. ita-
= 2 que multitudo numerorum BH, HI'
multitudini numerorum E®, ®Z aequalis est. et quo-
niam BH = HI et E® = @ Z, et multitudo numerorum

1) Nam HM + MK + KN + NO® = 44 4+ AE + EB,
et HM = A4, KN = EA.

forau] dom comp. p.  11. Post foto add. V: 9 ra evra pdey
punctis del. pégog forar p. 18. Post BI' add. BVp, F mg.
m. 2: éldrroy 0} forw 0 4 v0d J (4 in ras. m. 1 Bz. e
sapra ¢ scr. Omeg m, 1 p, 14. {otiv F. 17, éociv PF.
#naf] om. P,  18. elow PB. 21, forar] docl F, corr. m. 2,

24. slelv P. E®) EZ p. )
14t 1.‘_.‘
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xel oty l6ov To wAnBog tev BH, HI' 16 minde
tév EO®, @Z, o dga pégog éotlv 6 BH toi EO
7 uéon, ©o avwd wpégog dorl xel 6 HI tot OZ 4
ro avte péen' @ove xal 6 uégog dativ 0 BH tov
E® 17 pden, 16 alrd péoos éorl xal cvvaupirsgog
6 BI’ ovvepgotigov 10D EZ 4 ta avva péoy. [ldog
0t 6 utv BH 1 A4, 6 0t E® v 4° 0 &ee péoog
dotlv 6 A 10t A 7 péen, O avrd pfgog dovl xai
0 BT vot EZ 9 o avta uéon Smeo &0 Oeifou.

’

g

‘Eav agududg douduov ufen 7, xal fregog
itégov v adra plon N, xal évalddl, o wlen
dotlv 6 modirog ToD Tolrov 7 pégog, Ta avra
péon Eetar xal 0 dedrepos Tov zETdorov 7 To
a971d pégos. :

"doiduds yee 6 AB dguBpot tod I' péey Eotm,
xel Eregog 6 AE évégov o Z v avva uden Aépwm,
ote xol évedddk, & ufen éovlv 6 AB tov AE 7 ué-
gog, to avre uden dotli el 6 I tov Z 4 70 evwd
péoog.

’Enel pap, & uéon dorlv 6 AB zov I, e avne
péon Zotl xal 6 AE wod Z, o doa detiv v ve
AB uéen vov I, vooaire xal &v 6 AE uéen tov
Z. duoredm o udv AB &lg va vov I' udoy v AH,
HB, i 0t AE &lg t& tot Z pégn te 4@, OF" ot

2. E@] corr. ex EZ m. 1 F. 4. dore] -re in ras. V.

" 7. 84] 04 P. 12. 4} P; om. BFVp. 13. Ante 4 in p

del. nat. uéoog] corr. ex péen p. 14. fovar péen V.
wef] m 2 F. 16. 4AB] inter 4 et B duae litf. eras. V.
fotw] o, forau? F. 17. Post uéon add. BF Vp: form 6f

(04 m. 2 F; #ldrrwy 0t ¥orw B) 6 AB tob JE fidosoy (m.
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BH, HI' multitudini numerorum E®, ©@Z aequalis
est, erit etiam HI numeri ®Z eadem pars uel partes,
quae BH numeri E®. quare etiam quae pars uel
partes est BH numeri E®, eadem pars uel partes
est BI" numeri EZ [prop. V et VI]. sed BH = 4,
E® = 4. ergo quae pars uel partes est 4 numeri
A4, eadem pars uel partes est etiam BI" numeri EZ;
quod erat demonstrandum.

X.

Si numerus numeri partes sunt, et alius numerus
alius numeri eaedem partes, etiam permutatim quae
partes nel pars primus est tertii, ea.edem partes uel
pars est secundus quarti.

Numerus enim 4B numeri I' partes sint, et alius
AE alius numeri Z eaedem partes. dico, etiam per-
mutatim numerum I’ easdem partes uel partem esse
numeri Z, quae 4B numeri A4E,

T nam quoniam quae partes est 4B
_ numeri I, eaedem est etiam 4 E nu-
I 74 meri Z, quot sunt in 4B partes nu-

Z  meri I, totidem partes numeri Z in
0 A4E sunt. diuidatar 4B in A4H,
l HB partes numeri Iy 4E autem
B+ -'E- in 40, ®F partes numeri Z. erit

2 F, om. B) 18. &) om. F. 19, fozv F.  zo¥] om. p.

o1. ¢]m 2 B. 22. dga] m. 2 F. 24. I'] in ras. 4
litt. e corr. F.  25. HB] H e corr. V. 4E] E in ras. P.
467 4 e corr, p; post ras. 2 lith. V; 40 F (sed 4 e corr.).
OE] E eras.; fuit E® F.
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0y igov to wiijog tdv AH, HB t§ whida vév
A0, OF. xal énel, 0 pégos éatlv 6 AH vov I, 7o
attd pépog éotl xal 6 A tov Z, xel dvadddE, 6 wégog
dotlv 0 AH vov A0 14 uéon, 16 alrd pégog dowi
xel 0 I’ 1od Z 9 o avte-pdey. O ve adra Oy
xal, 0 uépog éotlv 6 HB tov OF 1 uéen, 10 adro
udpog dorl xal 6 I' 100 Z 1) v avra péen’ doze
xel [0 uépog éotlv 6 AH vov 4@ 17 péey, 16 avrd
uépog dotl xel 6 HB vov OF 4 ta adre uéon xeal
0 doo pégog doriv 6 AH tov 4@ 1 péom, 1o avrd
pépog Zotl xal 6 AB 100 AE 9 1o atwe péen aid’
0 uégog dovlv 6 AH tot A0 3 péey, 16 atrd pégog
80elydn xel 0 I' tot Z 1) vo avva péey, xel] @ [doc)
uéon doriv & AB tot AE 14 pégog, ta alve péen
dotl xal 6 I' tod Z 7 ©0 avtd pégog’ Omeo E0e Osifa.

e,

Eav ) g 84og meog SAdov, ofrwg dpargs-
delg mwoog apargedévra, xal 6 Lotwdg wedg TV
Aowmov Edrar, @g GAog medg Siow.

"Borw g Siog & AB meds Siov vov I'd, obrwg
apaigedels 6 AE medg dpatpsdévie vov I'Z* idyw,
Ote xal Aowdg 6 EB medg Aoumdv wov Z A doriv, dg
0log 6 AB mgog GAov Tov I'4d.

’Ensl éotiv wg 6 AB moog tov I'd, ottwg 6 AE

1. 87 &8¢ p. AH, HB) in ras. . 2. 40, OE]
eras.F. 8. xaf] (alt)Pp, Bm.rec.; om.FV. 4, 40104 P.
5. I'] post ras. 1 htt. F. t& adrd] om. p. & v& — T
uéen] om. V; dors nal 6 HB zod OF 10 «drd éort péeos 7
péon, onee 6 loog ©o% HB, tovtéory 6 AH, 16 low 16 48,
rovrdoruy t® OF p; idem V mg. m, 1 bis (uéoos 30-:11:, o0V
HB rovréems). 6. HB] BH F. 76 avtd pégos] bis P,
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igitur multitudo numerorum 4H, HB multitudini nu-
merorum 46, @F aequalis. et quoniam quae pars est
AH numeri I', eadem est 4@ numeri Z, permutatim
quae pars uel partes est 4 H numeri 46, eadem pars
uel partes est etiam I' numeri Z [prop. IX]. eadem de
causa etiam quae pars uel partes est HB numeri
@E, eadem pars uel partes est I" numeri Z. quare
etiam quae partes uel pars est 4B numeri 4E, eae-
dem partes uel pars est etiam I' numeri Z!); quod
erat demonstrandum.

XL

Si est ut totus ad totum, ita ablatus ad ablatum,
etiam reliquus ad reliquum erit, ut totus ad totum.
Sit 4B:I'd = AE:I'Z. dico, esse etiam

. EB:Z4=AB:I4.
quoniam est AB: I'd = AE:I'Z, erit AE eadem

1) Nam 4 H eadem pars uel partes est numeri 4@, quae
HB numeri ®E. ergo (prop. V et VI) 4B numeri JE eadem’
pars uel partes est, quae 4H pumeri 40 sine quae I" numeri
Z. — sed quae hanc ipsam ratiocinationem continent uerba
lin. 8—13, merito anctoritate codicis P Theoni tribuenda esse
uideri possunt (Campanus in his libris arithmeticis tanto opere
a Graecis discrepat, ut perraro ex eo documenta peti possint).

3]

corr. m. 2. 7. pégog] eras. F.  dozl xal] om. F. 8.0
ysgog — 13: péen xel] mg. m. rec. P. 8 o aoa‘;uoog F. o

doa pégog Vp. HB 7ot — 11: xel 6] F‘]
Hé F. 10, 40] 46 F. 11. ABE A@F. AE] AE
13, doe] m. rec. 14. fovlv] forl wel Vp. 15 dotiv P.

17 o] om. p. 22 6 Aoumog 6 V. Post modg add. V: 8lov
oy I'd mgds rov, del. m. 1. Z4] 4Z P.  24. Post ézmsl
add. yae ¥V m. 2, P m. rec. 6] (alt) in ras. m. t B.
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npog wov I'Z, & dpa ufgog dotlv & AB vov I'4 9
péon, t0 avro pégog éori xal 6 AE vov I'Z 7 &
avte uéon. xal Aowmds dge 6 EB Aowmod tob Zd o
atto pégog fotly 1 uéon, dmweg 6 AB tov I'4. Eovw
&ga &g 6 EB mpog tov ZA, ovtwg 6 AB medg tov
I'4: omeg &0es Osttau.

tf.

‘Eev &6y 6mocoiotv dgubuol dvdloyov,
otar dg &lg Tov Hyovuiveov medg fva Tov
émouévov, ovrmg admavres ol fyovuEvor mEOS
imavrag Tovg émousvouvs.

"Eotweay Omodorovy aguduol avdloyov of A, B,
T, 4, 6g 6 4 meds tov B, otnwg 6 I' meds vov 4°
Aéyw, 611 dotlv @g 6 A molig tov B, otrwg of A, T
ngog Tovg B, 4.

'Enel pdo éotv og 6 4 meog tov B, otrwg 6 I
mdg tév A, 6 dpa ufpog otly 6 A vov B 1 uden,
70 avrd pégog éotl xal 6 I' tov A 1 pdoy. xal evv-
aupdregog dpa 6 A, I' cvvaupotégov o0 B, 4 16
attd pépog éovly 4 v avre ufom, dmeg 6 A vov B.
doriv &ga dg 6 A medg Tov B, otmwg of A, I' medg
tovg B, 4° Omep &0a detkau.

vy’
Eav téocapsg dotduol avdioyov woLy, xel
dvaddat avadoyov Edovral.

XIII. Philop. in anal. post. fol. 18.

1 tév) om. V. 2. dosty F. 8 lomég) loméy p. Zd
4Z P, 4. ameQ] -mee eras. F. 6] bis p.  12. draloyoy
om. Vp, euan. F. 13. 6 I'] 8¢ . o I' — 14: B, ovteg
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A7 pars uel partes numeri I'Z, quae 4B pu-
‘ : meri I'd [def. 20]. quare etiam reliquus EB

Et reliqui Z4 eadem pars uel partes erit, quae
, ;'I AB numeri I'4 [prop. VII. VIII]). ergo
’ J EB:ZA4=AB:TI'4

Bl 4l [def. 20]; quod erat demonstrandum.

XI1I.

Si quotlibet numeri proportionales sunt, erunt, ut
unus praecedentium ad unum sequentium, ita omnes
praecedentes ad omnes sequentes.

Sint quotlibet pumeri proportio-
nales 4, B, I', 4, ita ut sit

T A:B=1I:4.
|a dico, esse 4 : B=A4 4+ I':B - 4.
A‘{ B | nam quoniam est 4: B =1TI": 4,
quae pars uel partes est 4 numeri
B, eadem pars uel partes est etiam
I’ numeri A -[def. 20] quare etiam 4 4 I' eadem
pars uel partes sunt numerorum B 4 A, quae A
numeri B [prop. V. VI]. ergo
A:B=Ad+TI:B - 4 [def. 20],
quod ‘erat demonstrandum.

XTIL.

Si quattuor numeri proportionales sunt, etiam
permutatim proportionales erunt.

om P 16. 4] in ras. m. rec. P 76v] ©6 @. 17. 4]
7 @ (non F). t00] v . }1 e corr. V, m. 2 F.
20. fozlv] comp. F, euan. Dem m seq. 23 folia perga-

meni recentissimi (tp), incip. dozly 4 xrd., desin. IX, 16 fin.:
deitas. 21. Post v in B: ¢, del. m. ‘2. 24 do Vpo.
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"Eetwmoay téocages douduol avdloyov of A, B, T,
A, @g 6 A wedg tov B, otrag 6 I' ﬂ:g(')g Tov A4° }.s'ym,
O xed €vaMa§ amx}.oyov égova, og ( A medg ToV
I, otrws o B npog rov A.

‘Ensl pdg dovw g 6 A mgdg vov B, otrag 6 I'
ngog Tov A, 0 dga wégog deriv 6 A rov B 7 uéey,
70 avrd pédgog éorl xal 6 I' vov A 7 va avva uén.
dvaddat &oa, 0 uégog éativ 6 A vov I' 4 uéen, 7o
avrd y,s'gos éotl xol 6 B 100’4 1) t& avra yégn dorey
aga g 6 A medg tov I, olrwg &6 B meds tov 4°
Omep #0er dsifou.

0’

‘Eev @61y OmoGotody deuduol xal &Adoe
avrolg l6ot 10 mAfdog 6vvdvo Aaufaviusvor
xel v v avrd Adyw, xal 8 leov év Td alrd
Aoy édovtal.

"Eotwoay 6modoioty agiduol of A, B, I' xel sAddot
avrois loo. 10 mAfdog GUvdvo AeuPevipsvor év T
avté Adyo of 4, E, Z, ag utv 6 A mpdg tov B,
ottwg 6 4 mgos vov E, dg 0% 6 B meds tdv I, of-
tog 0 E mgog tov Z° Aéyw, Ote xal 00 leov éortiv
g 0 A mgog tov Iy, otwg 6 4 medg Tov Z.

’Emsl ydo éomiv og 6 A mgog tov B, ovrwg 6 4
wedg 1ov E, dvaldek doa fotlv og 6 A medg Tov 4,
otrwg 6 B mpog tov E. mdlw, émel éomv dg 6 B
mwedg tov I', olrmg 0 E modg tov Z, évallat dga
éotlv &g 6 B mgdg tov E, otrwg 6 I’ meos tov Z.
og 0 0 B meds tov E, otrwg 6 A medg tov A° xal

9. B] e corr. V. pdon ve adre p. 15, ual] om. Vpo.
ldyp] m. rec. B. 17. | I', 4 p. 27, a¢] om. p.



ELEMENTORUM LIBER VIIL 219

Sint quattuor numeri proportionales 4, B, I, 4,
ita ut sit 4: B =I": 4. dico, esse etiam permutatim
A:I'=B: 4.

nam quoniam est 4: B =I": 4, quae

pars uel partes est 4 numeri B, eadem pars

uel partes erit etiam I" numeri o [def. 20].

i 4 itaque permutatim quae pars uel partes

B | T est 4 numeri I', eadem pars uel partes

' | est etiam B numeri 4 [prop. X]. ergo

- - Ad: = B: 4 [def. 20]; quod erat de-
monstrandum.

—Ia

XIV.

Si quotlibet numeri dati sunt et alii iis numero
aequales bini simul coniuncti et in eadem proportione,
etiam ex aequo in eadem proportione erunt.

Sint quotlibet numeri 4, B, I" et alii iis numero
aequales bini simul coniuncti in eadem proportione

o
4 4

B . T E
r_ "z

4, E, Z,ita ut sit 4:B=d:E et B:I'==E:Z,
dico, esse etiam ex aequo A:I'=4:Z.
nam quoniam est A : B = 4 : E, permutatim erit
A:4=B:E [prop. XIII]. rursus quoniam est
B:I'=E:2,
permutatim erit B:E=TI":Z [id.]. sed B:E=A4:4.

B
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g dga 6 A meds Tov A, otrwg 6 I' meds tov Z-
évaldat doa dotlv @g 6 A meds tov I, ottwg 6 A
meog Tov Z* omsp Ede dsikou.

',

Eav povag agidudv tive weredf, (Gaxig 02
Ere0og dQedudg &Adov Teve dQLdudv peTeq, xal
dvaldaf lodxnig 1 povag ToV TELTOV dELduov
peTeroe. xal 0 dsvrsgog TOV TéragTov.

Moveg pog % A agdudy tve tév BI' psvoeitm,
lodnig 0% Eregog agududs 6 A dAdov T dQUIUOV
tov EZ pergelro’ Adym, 8t xol évaddak lodxig § A
poveg vov A agududy pergel xel 6 BI' wov EZ.

‘Enel yag loamg % A poveg tov BI' dgududv
uergel xel ( A4 1ov EZ, 6oar doe slolv év v BIT
uovedeg, todovrol &ler xal év 6 EZ aguduol lgoc
6 4. dugiiede o wiv BI elg vag év favrg po-
viédag vag BH, HO, @I, 0 0t EZ &g tovs v 4
loovg rovg EK, KA, AZ. &evar 87 lgov to6 miidog
tov BH, HO, OI t6 =miijde tév EK, KA, AZ.
xel Zmel loaw slolv of BH, HO, OI povddss adiij-
Aawg, &lol 0t xel of EK, KA, AZ coidpol loow dAiij-
Aowg, xal ot lGov vo°wAfiPog vov BH, H®, OI uo-
vadov té nhide tév EK, KA, AZ dodudy, éorar
doa @g 1§ BH povig mpég tov EK agududv, odrmg
7 HO® povag meds vov KA dgududv xel 3 OI po-
vag meog tov AZ doidudv. Eorauw dgo xal og sig

2. #yallaf dea] in ras. m. 1 p. 4] in ras. . 6.
&Quﬁpév%om. p- 1. ceBpov] om. B. 8. pezeei B. 9. mve
e corr. peterize B o. 10, 3é] sopra m. 1 V. 6o 4

supra m. 1 V. wwve] twve peteelte V, mve psreiio o.
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quare etiam A4: 4 = I':Z. ergo permutatim erit
A:I'=4:Z [id]; quod erat demonstrandum,

XV.

Si unitas numerum aliquem metitur, et alius nu-
merus alium numerum aequaliter metitur, etiam per-
mutatim unitas tertium numerum et secundus quartum
aequaliter metietur.

Nam unitas 4 pumerum aliquem BI metiatur, et
alius numerus 4 alium numerum EZ aequaliter me-

tiatur. dico, etiam per- -

A, B H o I mutatim unitatem 4 nu-

4 merum A et BI' nume-

5 ';——_—' 4 g TUm EZ aequaliter me-
} | 1 1 $iri.

nam quoniam unitas 4 numerum BI" et 4 nume-
rum EZ aequaliter metitur, quot sunt in BI unitates,
tot etiam in EZ numeri sunt numero 4 aequales.
dinidatur BI" in unitates suas BH, HO®, @I ¢t EZ in
numeros EK, K4, AZ numero A4 aequales. erit igi-
tur multitudo numerorum BH, H®, @I' multitudini
numerorum EK, KA, AZ aequalis. et quoniam

BH=H® =0T
et etiam EK = KA = AZ, et multitudo unitatum
BH, H®, @I multitudini numerorum EK, K4, AZ
aequalis est, erit BH: EK=HO: KA =0TI: AZ.
11. pereelrm] om. V g. loaxtg] om. p. 12. peresi
lodnig D. 15. slotv PB. ag8ud p. 16. 6] % 9.  fow-
6] PB, avtg Vpy. 18. &7] 0é p. 19. KA] K e corr. V.
23. tav EX] =0 M, EK o. 24. @g] m. 2 V. 0¥
om. p. ovtog] inras, m. 2 V. 25 HO] in ras. m. 2 V.

KA] in ras. m. 2 V.  xel 9§ — 26: defuoy] mg. m. 2 V.
26. ¢vPudy] om. B, foran] dotew comp. p.
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TGOV Nyovuivey medg Eve Tov Emousver, olrwg dmav-
185 of NyovmEvor mog Amavrag Tovg Emouévovg” EoTiv
dga &g 7 BH poveg mpdg tov EK deududy, ovrwg
6 BI" mgog vov EZ. ien 0t § BH povag tf) A po-
vade, 6 08 EK aoiduds tep A agidud. &ty dpa dg
7 A poveg meds Tov A eaeududv, otrmg 6 BI' meog
vov EZ. ledug &oe 1) A povag tov 4 agiduov ue-
roel xal 6 BI' vov EZ* GOmep &der Oetka.
5.

Eav 0vo0 dgidpuol woAdlaniacidsavres dAdr-
Aovg moLdel Tiveg, of yevdpevor € avrhy oo
adiijioig EgovTas.

"E6racay 0vo dgidpol of 4, B, xel 6 utv 4 tov
B moldamdasiddag tov I motelrw, 6 0% B 1ov A modde-
wheoiddag tov A mowslrw* Adyw, Ot leog dotlv 6 I'
@ d.

’Emsl ypag 6 A tov B moldamiaciaoag vov I' ms-
molnuev, 6 B doa tov I' wergel nora tag év td A
povddag. uetgel 0% xel 1§ E govag vov A dgiduov
xove tag év avrg wovadas' loduig dga 7 E povag
t0v A aguBudy usrgsl xel 6 B tov I. évaddal doo
lodnig ) E mpoveg tov B aoududv perosl xel 0 A
zov I mdiw, énel 6 B vov A moddamdasidong Tov
A4 memoiqxev, 0 A doa tov A pergel xave rog v
6 B uovadas. pergei 0% xal 7, E povag wov B
xare tag év avrg povadag lodums doa 7 E povag
tov B deuduov uevosl xal 6 A tov 4. lodug OF
y E povag vov B agududyv éuérest xal 6 A tov I'

po-

3. dou] doo %ol p.  modg] bis P. 4, 0] 7 p.
7] 0 V. o

vedi] -de inras. V. 7.79] o P. 4] supra m.
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erit autem etiam, ut unus praecedentium ad unum se-
quentium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes
[prop.XII]. quare BH: EK = BI': EZ. sed BH= A,
et EK = Ad. quare erit 4: 4= BI': EZ. ergo uni-
tas 4 pumerum 4 et BI' numerum EZ aequaliter
metitur; quod erat demonstrandum.,

XVL
Si duo numeri alter alterum multiplicans numeros
aliquos efficiunt, numeri effecti inter se aequales erunt.
Sint duo numeri 4, B, et sit
AXB=1T,B>x<Ad=4d.
dico, esse I'= 4.

| 14 nam quoniam 4><B=T, B
A—— numerum I' secundum unitates
r | numeri 4 metitur. uerum etiam
41 . unitas E numerum 4 secundum
—tE ' unitates eius metitur. itaque

unitas E numerum 4 et B numerum I' aequaliter
metitur. itaque permutatim unitas E numerum B et 4
numerum I" aequaliter metitur [prop. XV]. rursus guo-
niam B >< 4 = 4, 4 numerum 4 secundum unitates
numeri B metitur. uerum etiam unitas E numerum
B secundum unitates eius metitur. itaque unitas E
numerum B et 4 numerum A aequaliter metitur.
verum unitas E numerum B et 4 numerum I" aequa-

vag) om. P, Budy] om. P, perej 9.  11. mwoudary B,
14. nomm v, seg corr, 19. 7] supra m. 1 p. E] e corr. p.
20. avry p. aoal in ras. V. 21. lodwusg dea P m. 1, corr.
m. rec. 22. (saxig] om. p. povas lodmig p.  28. A] in
ras. m. 1 B. 25. ] adte P, corr. m. rec. 27. to¥
4 — 28: xal 6 4] om. p.  28. §y,stpu] P; ueroei BV o
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4 e

loonig &oo ( A éxoregov tov Iy, 4 pergei. loog
&oa dotlv 6 I’ 169 A* Umep &deu deifou.

‘

ot

Ecv agi@udg 0vo agiduovg moldamiadiadag
movf] Tivag, of pevépevor #E avrdv Tov av-
tov fEovdr Adyov Toig wollamiasiadPelary.

"AoLduds yag 6 A dvo éeuduovs rodg B, I' moAda-
mhecideag tovg A, E mowlte® Afywm, ot éotiv og
0 B mgos 1ov Iy otrwg 6 A4 mods tov E.

Ensl yog 6 A tov B moldamladiedag tov A me-
molmxsv, 6 B &ga tov A pevesl xeve vog fv tH A
povddag. petpsi 0 xal % Z wovag tov A deidudv
xate tTag v avrg povddas lodwg o 7 Z poveag
Tov A deidudy pergsl xal 6 B tov 4. Eorw dga
o § Z poveg meds Tov A deududv, ottwg 6 B
medg TOv 4. O ta avve Oy xel dg % Z povag
wedg tov A dgidudv, obrwg 6 I' wedg vov E° xal
g dga 6 B mpog tov A, otrwg 6 I' meds 7ov E.
dvadlet doa Zotlv o¢ 6 B moog vov I’y odreg 6 A
mpds tov E° Gmep #er deifar.

o’
2 \ 4 K kA ’
Ecv 0vo agtduol dotduov rive molianie-
Gladavres moL@6L Tivag, of ysvduevor €E av-
~ by L] er ’ ~
Tdv tov qurov fEover Aoyov toig mollamie-
GLaGadLy.

1. 6 4] om. p. tav] Tow P 5. Tov avtov] su ra V.
7. mollamiaciacPeioe p. 8. . rovg] in ras. V. 11 0] avté P,
«vTd Té m. rec. 13, d‘v‘t‘ﬂ p- 16. n] supra m. 1 p. de 19~
pév] om. P, 17. %ol &g — 18: meds zov E] om. P. 18
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liter metiebatur [p. 222, 22]. itaque A4 utrumque
numerum I, 4 aequaliter metitur. ergo I' = 4; quod
erat demonstrandum.
XVIL

Si numerus duos numeros multiplicans numeros
aliquos efficit, numeri ex iis effecti eandem rationem
habebunt, quam habent numeri multiplicati.

Nam numerus 4 duos numeros B, I' multiplicans
numeros A, E efficiat. dico, esse B: I'= A4 : E.

hd —I 4

Bi— r————
4 E

—Z

quoniam enim 4 numerum B multiplicans 4 effe-
cit, B numerum 4 metitur secundum unitates numeri 4.
uverum etiam Z unitas numerum 4 secundum unitates
eius metitur. itaque unitas Z numerum 4 et B nu-
merum 4 aequaliter metitur. quare Z: 4 =B:4
[def. 20]. eadem de caumsa erit etiam Z: 4 =TI": E.
quare etiam B: 4 =1TI": E. itaque permutando [prop.
XIH] B:I'= 4 : E; quod erat demonstrandum.

XVIIIL .
Si duo pumeri numerum aliquem multiplicantes
numeros aliquos efficiunt, numeri inde effecti eandem
rationem habebunt, quam multiplicantes,

0y 4] 4V o. 24, #yover P. mollamlacidoust p, molla-
miaouttovor V @. Dein seq. in V: dd0 yoo deudpol of 4, B
doududy twa oy I' mollamlasidoavres moiwel Tivag of yevo-
f.svoc 2t avroy tov aveov Efover rois mollamlacixco (ras. 2
itt.); punctis del. m. 1.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 16
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dvo yip deiduol of A, B ¢oducy twe tov I'
noddaxediuidavres Tove 4, E mowsitmoar: Adym, §u
éotlv og 6 A medg tov B, otrwg 6 4 medg wov E.

Ensi yag 6 4 zov I’ moddemhaodidoag ©ov A me-
nolyusv, xal 6 I' dpa tov A moldemiasidéag tov A
memolnxev, 0wk T avra On xal 0 I' tov B modda-
mAadiicag tov E memolnxev. cguduog 0y 6 I' dvo
agudpovs rovg A, B moliemiadiddas tovg A, E me-
moiyxev. oty dga @g 60 A xpdg tov B, ovwwg 6
4 moog vov E- Omeg #0su detau. o

9.

'E¢v véocages doidpol dvdloyov dowv, 6
éx mpwTov xel TETAQTOV pevipevog a@Ldudg
loog fdtar tv éx desvrégov xal tolrov pevo-
péve dgidud xal dav o éx mowrov xal verde-
Tov yevipevog deidpdg ldog ﬁ T éx dsvrégov
xal toltov, ol rédoageg dpiPpol dvdioyow
Eoovrar.

"Eeraday téocageg ¢ouduol dvdloyov of A, B, I',
A4, g 6 A mog vov B, otrwg o I' medg tov 4,
xal 0 yév A tov 4 moliamiacidcag tov E moislrm,
66t Beov I' nollaﬂlao'mdag wov Z_ mowelrm® Afym,
e loog éoriv 0 E v Z.

‘O yeop 4 vov I ﬂollmr}.amofo'ag zov H moisiro.
énel odv 6 A4 tov I modemdadideag tov H memolnney,
tov 0% 4 mollamiadidsog tov E memolnuev, doud-
uog 0y 6 A dvo deidpovs tovg I'y, 4 woldemhasideog

l.tov I'Jom. p. 2 zov I' Tovg P. nomtmo‘wy . 3.
&g douw p. b xel] m. 2 V; om. p.  dec] del. V, om. g.
6. dix Ta — 8: memwolmuev] mg. m. 2 V, om. o. 7. dvo]
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Duo enim numeri 4, B pumerum aliquem I' mul-
tiplicantes 4, E efficiant. dico, esse 4: B = A4: E.

o 4 , nam quoniam 4 nu-

B ,  merum I" multiplicans nu-
4 . merum J effecit, etiam I"
— = y  numerum 4 multiplicans

numerum A effecit [prop.
XVI]. eadem de causa etiam I' numerum B multi-
plicans numerum E effecit. itaque numerus I' duos
numeros 4, B multiplicans numeros 4, E effecit.
itaque erit 4 : B = 4 : E [prop. XVII]; quod erat
demonstrandum, '
XIX.

Si quattuor numeri proportionales sunt, numerus
ex primo quartoque effectus aequalis erit numero ex
secundo tertioque effecto; et si numerus ex primo
quartoque effectus aequalis est numero ex secundo

tertioque effecto, quattuor numeri
proportionales erunt.

Bl r AJ Sint quattuor numeri propor-
| Z tionales 4, B, I', 4, ita ut sit
A:B=1TI:4d, et 4><X 4= E,
B> I'=Z. dico, esse E= Z.

A
- nam 8it 4 >XI'=H. iam quo-
- niam AXI'=Het AXX 4=E,
~  numerus 4 duos numeros I', 4 mul-
enan. V.  11. «#'] om. ¢, ut semper deinceps.  18. doid-
pds] om. p. 14, éx dsvrégov] PB, éx zov devrégov Vo;
devtégo P. Tolre ovyrspéve dedud p. 17. deiduol]
om. p. avdaloyor p. 21. E] in ras. V. Post wmoieite ras,

3 litt. V. 26. wemolmue V. 26. dé] supra V.
' 15%
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tovg H, E memolnxev. éotwv doa mg o I' mpog ow
4, obrog 6 H mgog tov E. aid’ og 6 I' mdg tov
4, otrag 6 4 mgog tov B xal og &oax 6 A mgog
tov B, otrws 6 H meog tov E. madiv, émel 6 A
tov I' moMemdacidong tov H memolnuev, dlie wiw
xel 6 B tov I' moldemdeciedag tov Z memolnxev,
0o Oy agduol of A, B agdudy wwa tov I' mol-
Aexdaoidoavreg tovs H, Z memoujxaowv. &6tiv Gga
g o A medg 1ov B, otrwg 6 H mgog tov Z. ala
iy xel og o A mweds Tov B, otrwg 6 H medg wov
E' el og &ga 6 H mpog tov E, otrwg 6 H medg
tov Z. 0 H dpu mpdg éxdregov tédv E, Z 1ov adrov
&eL Adpov” leog doe éoviv 6 E v Z. ‘

"Eetw O miiw ldog 6 E vp Z° Aéyw, 6t éovly
og 6 A mgdg rov B, otrwg 6 I’ modg tov 4.

Tov peg avtov xavacxevecdévrov, éxel loog
éorlv 6 E vp Z, forwv doa ag 0 H meog tov E,
ottwg 0 H meds tov Z. didd’ g piv 6 H medg
wov E, obrog 0 I' moog tov 4, dg 0 o H wgog
wov Z, ottwg 0 A mgog tov B. xal g dga 0 A
7gog Tov B, ofrwg 6 I' mpodg vov A° Smep Eer dsitou.

2ommcoH—rovd]m.m2V 2. H] 4 p. e’
mg] P; ag 3¢ Bpo. 3. xal wg doo 0 A meds rov B, ottag]
ovtag '8¢ V, om. @. g deo] domse P. 4. ovtms nal p.
6 quogtov E] om. 9. Post E in V add. m. 2: mcoA
meog 1ov B. Hic ¢ mg.: ovtwg 8t xal & H meog vov E ag
6 A4 mgdg tov B, 6. memolyne V. 12, éxdzeoo . 16.
émel] del. m. rec. P, adscripto Ae/mee. Post émel add. Vpo:
6 A Tove (wqog tovg p) I d nollanlacmo‘uc tovg H, E ne-
wolmuev, Eoriv & aQe g o r mog zo¥ 4, otreg 6 H meds tov
E; idem praemisso éwel P mg. m. rec et 1tem pra.emmso
éﬂsl et additis: losog 0¢ dotww o E 16 Z* fouw &ga mc 6 H
wgog 6 E B mg. m. 2, deletis lin. 16: ioog éotiv — 17: 1oy E.
leog] foog J¢ Vp(p 17. éovlv] mutat. in 6 m. rec. P. E]



ELEMENTORUM LIBER VII. 229

tiplicans numeros H, E effecit. erit igitur
I': 4= H: E [prop. XVII].

verum I': 4= A4:B. quare etiam 4:B = H:E,
rursus quoniam 4 >< I' = H et B><I' = Z, duo nu-
meri 4, B numerum aliquem I' multiplicantes nume-
ros H, Z effecerunt. itaque 4:B = H:Z [prop. XVIII].
uerum etiam 4: B = H:E. quare etiam H: E=H:Z.
H igitur ad utrumque E, Z eandem rationem habet.
ergo E=Z [V, 9]

Sit rursus E = Z. dico, esse 4: B=1I":4.
nam iisdem comparatis quoniam E = Z, erit
H:E=H:Z[V, 7}
neram H: E=1T": 4 [prop. XVII] et H:Z= A4:B
[prop. XVIII]. quare etiam 4 : B = I": 4; quod erat

demonstrandum.

1) Cum Euclides plerasque propositiones libri V propria
demonstratione usus de numeris iterum demonstraverit, in
quibusdam hoc neglexit, uelut V prop. 11 in his propositio-
pibus saepissime utitur, p. 228, 13 eiusdem libm prop. 9,
nostro loco prop. 7, et similiter in aliis.

e corr. m, 1 p. forwv dow — 18: 76v Z] mg. m. 2 V. é’cn@
fou 9. E] Z o. 18. Z] E ¢o. 19. 4] ‘in ras.
Post 4 add. Vpg: nal &g dea 6 I'" meos tov A, ottwg 6 H
meog tov Z; idem inser. B m. 2, mg. m. reec. P. 20. nel]
om. Vo. 21. Sequitur in Vpeg propositio de tribus numeris pro-
portionalibus; om. P m. 1 (in mg. adscripsit m. recens) et
Campanus (u. p. 281 not); in B in mg. legitur a manu 1.
itaque Theoni tribuenda esse wideri potest; u. appendix.
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’

%

Of éidyi6roL aguduol tdv Tov avTdv Ad-
yov €yovrev avrolg weTQov oL Tovg TOV avToOV
Aoyov Eyovrag lodxig O T& pelfwv Tov pelfova
xal 6 éAd66my tOv éladoova.

"Ectwoav ypog éldyiotor doiduol tdv Tov avTév
Adpov éyoviev tois A, B of I'd, EZ' Aéyw, bve
(oo 6 I'd vov A uergel »al 6 EZ tov B.

0 I'd yop to0 A ovx éove uéey. &l yag dvva-
Tov, é6tw’ xal 6 EZ &ga tob B ta avra péen éoriv,
Gneg 6 I'd tob A. Goa doo dovly v 16 I'd uéen
tov A, todavra ove xei v ve EZ upéon vov B.
dimenodw 6 uitv I'd &lg za tov A péen ve I'H, HA,
0 0¢ EZ &lg te tov B uépn e EO, OZ° éora O
leov 10 wAjdos vov I'H, HA to minde tév EO,
OZ. =xal émel leo eloiv of TH, HA dgi¥pol ai-
Mjdotg, slal 0% xal of E@, OZ dgiBuol loot aiirj-
dowg, xal éomwv ildov t0 wAidos vév I'H, HA <6
wiAde tév EO, OZ, forv dga wg 6 T'H medg tov
E®, otrwg 6 HA meog vov OZ. ¥eraw bgo xal g
sis Tov nyovuévev medg Eva thv Emopdvav, otres
dmavres of nyovpevor weods dmevrag Tovg Emopdvovg.
Sory dga wg 6 I'H meds ©ov EO, olrmg 6 I'd
npog tvov EZ' of 'H, EO® &ga toig I'd, EZ &

1u]ua Vpe, P m. rec,mBnonhuet 8. 7dv
4] corr. ex 16 4 V. 9. oy B, 10. fotw 0 I'd tob
A p.éqn Vpo. rov B] postea add. V. 11. 8nze B, corr.
12, douv B. tot] bis V. 14. 6Z] OH P; corr.
m rec lsov 87 #erau p. o] in ras. . 16. xal
inel — 19: téy EO, OZ] del. V, om. 9. 16, oot eloly)
om. V.  diljlog] fso diMjlowg eloty V. 11, elol] sloly P,
{ooc Pp. fo] om. p. 19. E®] @ e corr. V. 22. Gma-
zeg P, corr. m. rec.
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XX.Y)

Numeri minimi eorum, qui eandem ac ipsi ratio-
nem habent, numeros eandem rationem habentes ae-
qualiter metiuntur, maior maiorem et minor minorem.

Sint enim I'4, EZ minimi numeri eorum,

qui eandem rationem habent, quam A, B.
g dico, I'4 numerum A4 et EZ numerum B
aequaliter metiri.

nam I'4 numeri 4 non est partes. nam
si fierl potest, sit. quare etiam EZ numeri
B eaedem partes sunt, quae I'/ numeri 4
{prop. XIII, def. 20]. itaque quot suntin I'4
partes numeri 4, tot etiam sunt in EZ nu-
meri B partes. diuvidatur I'4 in 'H, HA par-
© tes numeri 4, EZ autem in E®, ®Z partes
iz numeri B. erit igitur multitudo numerorum
_ I'H, H4 multitudini numerorum E®, @Z

-4 aequalis. et quonisam 'He—=Hd et EO=82Z,
et multitado numerorum I'H, HA aequalis est mul-
titudini numerorum E®, OZ, erit

T'H: E@ =HA4:6Z.
quare etiam ut unus praecedentium ad unum sequen-
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [prop.
XII]. quare TH: E@ =1TI'4:EZ. itaque I'H, E@®

I -E

TH

1) De propositione hic omissa haec habet Campanus VII, 20
add.: non proponit autem Euclides de tribus numeris continue
proportionalibus, quod ille qui ex ductu primi in tertium pro- -
ducitur, sit aequalis quadrato medii, et si ille qui ex primo
in tertium producitur, fuerit aequalis quadrato medii, quod
illi tres numeri sint continue proportionales, sicut proponit in
16 sexti de tribue lineis. hoc enim facile demonstratur per
hane 20 cett.
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16 alr Adye cloly fldoooveg dvres avrav* Ome
dotly advvarov: vmoxswvrar pag of I'd, EZ éidayieror
TGY TV avtor Adyov éydvraw avrols. ovx dga wéen
dotlv 6 T'd vov A pépog dga. xal 6 EZ zov B vo
avtd uégog detiv, Omeg 0 I'd vov A° lodxig oo
6 I'd vov A pevgel xal 6 EZ tov B: 8mep e
detat. ' ‘

’

o'

Of nparor mog €Adijdovg dptdpol éAayiorol
elor Tdv TOV avtdv Adpov éydvrmv adrols.

"Eotwoay mpdror weds dAAfjiovs douduol of A,
B Aéyw, 8v of A, B éAdyiovol &lor tov tov adrov
Aopov éyévrev adrols.

Ei pep wij, &6ovval tweg v A, B éldeeoveg
aguduol v tH avre Adye Gvreg tolg A, B. ierwoav
of T, 4.

‘Emel oty ol #dyoror dgiduol Ty oV adrov
Adyov éybvTev pergover Tovg Tov adrdév Adyov Eyov-
tag (6dxig O ve pelfov vov pelfove xal 6 fdrrov
tov éAdrrove, Toutéoty G te Nyovusvog TOV 7pov-
uevov xel O émouevog Tov Emdusvov, ledug dga 6 I'
tov A pstoel xal o 4 tov B. bdodug 0 6 I' tov
A uperpel, todavrar wovadeg forwoav v v E. xel

1. dvzeg) om. 9. 2. loziy] P, om. BVpg. 3. wév]
om. B. aviev]om. 9. 4 EZ]}P; EZ &oa %pr. 6.
lodxig doa 6 I'd 76w A] mg. @. Sequitur propositio quae-
dam noua in BVpg, a Theone interpolata; om. P (add. mg.
m. rec.) et Campanus (u. p. 288 not.); u. app. 8. xa’] xy’
BVp, P m. rec. 10. slotv PB. 12. eloww P.  14. Post
g1 add. Theon: eloww of 4, B #ldyioror vy Tov avrov Adyow
dydvrov avroic (BVpo). 16. B] corr. ex I'm. 1 p. 18.
{yévrav adroic Vpy: 19. ¢ te] ot ¢. #lddcwy Vpg. 20.
fldosova Vpy.  tovréon .
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minores numeris I'4, EZ in eadem proportione sunt;
quod fieri non potest; nam supposuimus, I'd, EZ
minimos esse eorum, qui eandem habeant rationem.
itaque I'4 non est partes numeri 4. pars igitur erit
[prop. IV]. et EZ numeri B eadem pars est ac I'4
numeri 4 [prop. XIII; def. 20]. ergo I'4 numerum
A et EZ numerum B aequaliter metitur; quod erat
demonstrandum,

XXLY)
Numeri inter se primi minimi sunt eorum, qui
eandem rationem habent.
o Sint primi inter se numeri 4, B. dico,
numeros 4, B minimos esse eorum, qui
eandem rationem habeant.
- pam si minus, erunt numeri aliqui mi-
1 nores numeris 4, B, qui in eadem pro-
portione sint ac 4, B. sint I', 4. iam
quoniam numeri minimi eorum, qui ean-
dem rationem habent, eos, qui eandem ra-
tionem habent, aequaliter metiuntur, maior
maiorem et minor minorem [prop. XX], h. e. prae-
cedens praecedentem et sequens sequentem, I" numerum
A et 4 numerum B aequaliter metitur. quoties igi-
tur I' numerum 4 metitur, tot sint in E unitates.

A

e -—1

r |

1) Propositionem omissae similem habet Campanus in addi-
tamento suo VII, 19: hic autem demonstrare uolumus aequam
proportionalitatem in quotlibet numeris duorum ordinum in-
directae proportionalitatis, quam demonstrat Euclides per 28.
quinti in quantitatibus in genere. dicimus ergo: si quotlibet
numeri totidem aliis fuerint indirecte proportionales, extremi
quoque in eadem proportione proportionales erunt, cett.
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6 4 dga tov B pergel xare tag év te E povadag.
ned émel 6 I' 1ov A pevgel xave vag év v E gova-
dag, xal 6 E dpa tov A pergel xeve vog év 6 I
povadag. 0w Ta avra 05 60 E xel tov B usvesl
xare vog v v A povddag. 6 E &g vovg 4, B ue-
Tl mpdtovg Svrag medg addjiovs Smweo detly advu-
varov. ovx dga eovtel twes tav A, B flassoves
dguduol v TH avrd Adyo Svreg voig A, B. of A,
B &go ZAdyieTol elor tov TOV avrov Adyov éydvrav
avroig® Omep #deu dcibar.

%’

Ol éAdyioToL agiBpol Ty Tov adtdv Adyov
éyévrov adrols medtoL medg adAijiovg &lolw.

"Eoroeay éAdyioror aguBpol tdv Tov avtov Ad-
yov éydvrav avrois of A, B Aéyw, 6v. of A, B
wPaATOL WEdg dAArjAovs eloly.

El pop wv &lo. mwodror medg cdifjlovg, usroiost
Tig avTovs a@ududs. perpsltwm, xel fotw 6 I xel
o6dmg pwdv 6 I' ©ov A perpsl, todabrar povddeg
forwday v v6 A, oadnig 0% 6 I' vov B pergsi, to-
oavras povidss dormeav év to E.

Enet 6 I' wov A pevgsi xave tog v v A

L4

povadag, 6 I' dpa tov A moilemlacidoag tov A

XXII. Alexander Aphrod. in anal. pr. fol. 87.

2. wal dmel — yovadag% om. P_(abesse non possunt).

E] supra. ®. 4. ve avrd | taira B. 6 E nal] xal o
@. 9. eloy PB. 11. 8" BVp, P m. rec. 12.
nw-row P, corr. m. 1. 13. «drois] om. Alexander. 15.

Post ézovmv in V dlinioss delet. " 16. slal @. 17 alowy B.
modror| of A, B wedras Bp. dilsjlovs of 4, B Vo, 18.
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quare efiam 4 numerum B metitur secundum unitates
numeri E. et quoniam I' numerum 4 secundum uni-
tates numeri E metitur, etiam E numerum 4 metitur
secundum unitates numeri I' [prop. XV)]. eadem de
causa E etiam numerum B metitur secundum unitates
numeri 4 [prop. XV]. itaque E numeros 4, B meti-
tur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest
[def. 12]. itaque non erunt numeri quidam numeris
A, B minores, qui in eadem proportione sint ac 4, B.
ergo 4, B minimi sunt eorum, qui eandem rationem
habent; quod erat demonstrandum.

XXII.

Minimi numeri eorum, qui eandem ra.tlonem habent,
inter se primi sunt.

Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent,
sint 4, B. dico, 4, B numeros inter se primos esse.
[ S— nam si primi non sunt inter se,

?," — numerus aliquis eos metietur. meti-
4 i atur et sit I et quoties I' nume-
E\——i

rum 4 metitur, tot unitates sint in 4,
quoties autem I' numerum B metitur, tot unitates
sint in E.

quoniam enim I’ numerum 4 secunduth unitates
numeri 4 metitur, I' numerus numerum 4 multipli-
cans numerum A effecit [def. 15]. eadem de causa

wkuc] tovg A, B Theon BVpe). form) om. g. 20.

B} in ras. m. 2 P. 22. éxel ydo P, émel 09y V m. 2,
23. ') 4V in ras, 9. A]Pmraqu: Ante v
rag. Y/, lin. V.
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memoinpuev. Ouwx to avve 0 xal 0 I' vov E modde-
nAacidoag tov B memolmxev. deududg 0y 6 I' dvo
dguduots tovg 4, E mollemiaciedag tovg A, B me-
molyxsv*  Eovwv dga dg 6 4 medg tov E, ovreg o
A mpls tov B of 4, E &ga vols A, B év v¢ avrd
Adpe siely dAdaeoves Svres advdy Gmep forly adv-
vatov. ovx &pa tovg A, B deidpovg doduds Tig
uetoricer. of A, B &oo mpditor medg aAdilovg elaly
Omeg #0er Oetou.

’

xy’.

Eav d0vo dgiPpol medror medg drifiovg
@G, 6 Tov ve adrdv pergov doLduosg meods
T0v Aowmov mpdtos EoTal.

"Eorwoey U0 dgudpol moaror molg alijiovg ol
A, B, tov 0% A pevgelro g agiduog 6 I Adyw,
8vi xal of I'y B modtor meds dAdfAovs elolv.

El yeg wi elow of I'y B mpdror medg dAdjiovg,
pergriaes [vig] Tovg I, B agududg. psrgelro, xal fore
0 4. émel 6 4 tov I’ pevgei, 6 02 I tov A pe-
1oel, xal 6 A oo vov A psveel. pergsl O xecd
vov B* 6 4 dga vodg A, B uevesi modrovg Svrag
moog dAAfiovg” Omeg doviv @dvvarov. odx dga Tovg
I', B agiduovs dgiBuds vig pergricst. ol I', B dpe
modToL TYOS &Mq’lovg slotv: Smweg £0s dstfo.

1. wemolnxe V o. T'] mutat. in E V; E g. El T
V in ras., @. 2. doufpés] mut. in aguﬂy.ot v, aotdpol .
oT Gvo] of 4, Einras. V, ¢. 3. dorfuoy oy I' molda-

nlamuaawsc v e corr.,, @. wemoujxes in s V, g. 6.
. &lol 10, x&’ BVp, P m. rec. 12. modTog meog TOW
Loimoy p 15. 1éyo, 611] 1éym post ras. P. 18, 7] m.

rec. P, zovg I, B] om. p. Post B add. V: aeiduods, idem
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erit etiam I'>< E = B. itaque numerus I" duos nu-
meros 4, E multiplicans numeros 4, B effecit. erit
igitus 4: E = A : B [prop. XVII]. itaque 4, E nu-
meris 4, B minores in eadem proportione sunt; quod
fieri non potest. itaque numeros 4, B nullus nume-.
rus metietur. ergo numeri 4, B inter se primi sunt;
quod erat demonstrandum.

XXIII.

Si duo numeri inter se primi sunt, qui alterum
eorum metitur numerus, ad reliquum primus erit.

it

bt

_ Sint duo numeri inter se primi 4, B, et
numerum A metiatur numerus aliquis I

T dico, etiam I', B inter se primos esse.
nam si I, B inter se primi non sunt,
I numerus aliquis I', B metietur. metiatur,
4 r = et sit 4. quoniam 4 numerum I' meti-
tur, et I' numerum 4 metitur, etiam 4
numerum .4 metitur. uerum etiam numerum B me-
titur. 4 igitur numeros 4, B metitur, qui primi sunt
inter se; quod fieri non potest. itaque numeros I,
B nullus numerus metietur. ergo I, B inter se primi
sunt; quod erat demonstrandum.

@ mg. m, 1. doduog zovg I, B aguduovs p. uerorjta .
19. émel] xal émel V, dmsl elg @. 21. -rosc] cOrT. €x 76
m. 1 P, zov p. 23. I, B] (prius) B, I" Vg.
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%0’

‘Ecv 0vVo doidpol meds Tive deidudv mea-
ToL doiy, xal 6 é§ adrdv yevdpevog mwedg Tov
avtdv medrog EdTat.

dvo pag deidpol of 4, B mgds twwe deiduov
wov I’ mpdror dorwoav, xel 6 A Tov B moldamie-
oudceg Tov A mowslvwm® Aéywm, ot of I, 4 modros
npog &AAfjdovs elolv.

El yag wi elow of I, 4 modtor mgds aidijlovs,
pergnose [tg] vovg I', 4 dgududg. perpelrm, xal
dorw 0 E. xal émsl of I'y A modivor meods aAdrjiovg
slolv, zov 02 I' pevgel g dgiduds 6 E, of A, E
doa mpdTor mdg dAdjAovg slelv. ooaxig 03 6 E tov
4 uevgsi, todatrar povddes Etoday v td Z' xal
0 Z dga vov A pevgel xave tog év e E povddag.
6 E &pa tov Z moAdamAadideag tov A memolmusy.
oAde uny xel 6 A vov B moAdamiecidcag Tov A
memolyusy® lgog dga éovlv 6 éx vév E, Z v$ é
tov A, B. dw 8t 6 vmd tdv dxgaw loog g T Vmd
Tov péonv, of téocuges aguduol dvdioydy elow:
doviv dga &g 0 E medg tov A, ottwg 6 B mog tov
Z. of 0t 4, E mpdtor, of 0 modrow xal éAdyieros,
of 0F ZAdyeror apiduol tdy TOV adrov Adyov éydv-
Tov ovroly weTgovoL Tovs TOV avtdv Adyov Ejovrag
lodxig 0 te pelfwv vov uelfove xal 6 éAdocmv Tov
éldocova, Tovtéotiv O TE Nyovuevog TOHV TMpovuEvoy

1. 8 BVp, Pm. rec. 2. Post deudpol add. V (in ras.)

et g: medros doi¥udv] mg. m. -2 V mearo] om. V g
8. dor PVpeg. medros forar meds zov avedy p. 9. 7ot~
*1{ ¢, sed corr. I, 4] e corr. m. 2 p. 10. zi¢] om. P;
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XXIV.

Si duo numeri ad numerum aliquem primi sunt,
etiam numerus ex iis productus ad eundem primus erit.
_ Nam duo numeri 4, B ad numerum

1] aliquem I' primi sint, et sit 4 >< B == 4.

dico, etiam I, 4 inter se primos esse.
13 ' E nam si I, 4 inter se primi non sunt,
4 || numerus aliquis numeros I, o metietur.
zI r 4 metiatur et sit E. et quoniam I, 4

"~ inter se primi sunt, et numerum I” nu-
merus aliquis E metitur, numeri 4, E inter se primi
sunt [prop. XXIII]. quoties igitur E numerum 4 me-
titur, tot unitates sint in Z. quare etiam Z numerum
4 metitur secundum unitates numeri E [prop. XV].
itaque E >< Z = A [def. 15]. uerum etiam 4 >< B = 4.
itaque E >< Z = A4 >< B. uerum ubi numerus ex ex-
tremis productus numero ex mediis producto aequalis
est, quattuor numeri proportionales sunt [prop. XIX].
itaque E: 4=B:Z. sed 4, E primi sunt, primi autem
etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi autem numeri
eorum, qui eandem rationem habent, numeros eandem
rationem habentes aequaliter metiuntur, maior maio-
rem et minor minorem [prop. XX], h. e. praecedens
praecedentem et sequens sequentem. itaque E nume-

add. m. rec. Post 4 add. Vo: deduods. cadudg] corr.

ex doufpovs m. rec. P. 11. of I', 4] corr. ex 0 I' o, ex
ofI'ydpm. 2; 0l 4, " P. 12 sl Vpp. 4, E]E 4Ap.
18, dea] om. Vo. 19. loog] loov . 20. of] @ef? P,

del. m. rec. dvaloyor p.  2b. fldzray P,  26. élarvova P,
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xel 0 émdpsvog vov émdpevov: 0 E dgo tov B ue-
roel. uergel 0% xal vov I'm 6 E &pa tovg B, I' ue-
Toel mowrovg Ovrag meog adiflovs Omep éariv &dY-
vatov. ovx dgu tovg I, 4 aguduods deududs wig
uerproer. of I'y, 4 dpe mpodror medg ardjiovg elalv
Omep £0eu Ocitou.

’

xe'.

‘Eav 0vo dgiudpol mpodror meodg &iifjiovg
o6v, 6 éx Tol Evog eVTGY peviusvog meog
0V Aotmév wedTog é6TaL.

"Eerocay 0vo deudpol medror meds aiiniovs of
A, B, xel 6 A favrév mordamdadiaeas tov I moiel-
ro' Aéym, o6v. of B, I' mpidro. meog dAdfjiove &loiv.

Kelodo pag v¢p A leog &6 4. émel of A, B moa-
toL mpdg aAdrjlovg elolw, loog 0t 6 A ©H 4, xal of
4, B dgo mpdror meog diijiovs slolv. Exdregog dou

16v A, A meog vov B mpirdg édetiv' xal 0 x vov

A, A Gge yevipevog mpds vov B modivog fotar. O
0 éx vov 4, A ysvopsvog dgududg éomiv 6 I. of
I, B dge mgdror mpdg dAljAovg &lolv: Omsp Eder
detEas.

%’

‘Edv d¥0 dgiBuol mods dvo dotdpovg dp-
plzrepoL meog éxdregov mpdToL @WELv, xal ol
8t avTdy ysvdpevor modror medg aAAtjAovs
écovrar.

Advo pag agiduol of A, B mpds 0vo dgiduovs
vovg I', 4 dugpdrsgos medg Sxdregov mowror Eerw-

2. zovg] v p. B, I'| T, BBy,inras. V. 4. coud-
pégl om. 9. 7. %¢ BVp, Pm. rec. 12. 4 favedy] corr.




ELEMENTORUM LIBER VII. 241

rum B metitur. uerum etiam numerum I' metitur.
itague E numeros B, I' metitur, qui inter se primi
sunt; quod fieri non potest. itaque numeros I', 4
nullus numerus metitur. ergo I, 4 inter se primi
sunt; quod erat demonstrandum.

XXV.

8i duo numeri inter se primi sunt, numerus ex
altero eorum productus ad reliquum primus erit.
- Sint duo numeri inter se primi 4, B, et sit
l A* =TI dico, numeros B, I" inter se pri-
L 3| mos esse.
" ponatur enim 4 = 4. quoniam 4, B inter
a

T se primi sunt, et 4 = 4, etiam 4, B inter ge

= primi sunt. itaque uterque 4, 4 ad B primus

est. quare etiam 4 >< 4 ad B primus erit [prop.

XXIV], uerum 4>< A =1T. ergo I', B inter se primi
sunt; quot erat demonstrandum.

XXVL

Si duo numeri ad duos numeros singuli ad sin-
gulos primi sunt, etiam numeri ex iis producti inter
se primi erunt.

Nam duo numeri 4, B ad duos numeros I', 4

ex AE avrov B. 18. B, I'| I', B P. slel Vp 14,
xol dmel Vo émsl ovw p. 15, i'oog 8¢ — 16: allﬂlovg sloty)
om. B, mg. m, 2 V. 16. B] in ras. Vp. ngog an’ ae @.
17. £¢nw] PB; comp. p; éomt Vo 18. @ox| supra V,
fu o 'ywoyevog B. Post hoc uerbum ras. dimid. lin.
22. »n" BVp, P m. rec. 28. do:duovs] om. p. 24, wor
PVpo.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. . 16
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cov, xal 60 piv A tov B mordemhediddeg tov E
woelrw, 0 02 I' 1ov A mollemdacidcag tov Z mot-
elrw* Adyw, Ot of E, Z momror meds adijAovs eloiy,

Exel peo éxategog tov A, B mgog vov I' mod-
¥dg fomww, xal O éx vav A, B dpa yivouevog modg
rov I’ moivog fover. 6 0% & vov A, B peviousvdg
éoviv 6 E- of E, I' &g modror medg ardijAovg slalv.
dw 7o avra 0y xal of E, 4 gedror mpdg adijAovg
elolv. éxdregog dpa rov I, 4 meog ©ov E medwdg
éovv. xal 6 éx vov I, 4 dga yevdusvog mpdg Tov
E moditog éotar. 6 0% éx tov Ty 4 yevdpevds dorw
6 Z. of E,Z &pa mpdiror meog ardfiovg eloly:
Omeg Eder Oeibar.

. xE'.

Ecv dvo agidpol aomtoa m:gog a“.nlovg
@cLy, xal nollanlao‘mc’ag snategog fqvrov
wouf] Tive, of pevoucvor € adrdy medToL ®Edg
aiiijdovg Ecovrar, xdv ol & doyts Tovg yevo-
pévovs moldamiadideavTes moLDGL TIVRG, Ki-
%x&slvor w@droL weog adiqiovs Ecovrer [xal del
mepl Tovg &xgovg rodvo evufalves].

"Eovweay 0Uo aguduol moedror meog dAdijiovg of

XXVII Alexand. Aphrod. in anal. pr. fol. 87.

1. E— 2: nollunlaamo‘ac ro-u] mg. m. 2 P 5. éon

codd. 6] om, P ysvoy,avog doa an 7.6 E éotw P
&lol V. 8. die Ta — 9: slotv| mwalw B. 8. T avra)
taite Vo. E, 4] 4, EP. 9. doa] om. B. Y]
07 . 10. fote Bch, comp. p. 11. é’aw%.@m comp. p.
Ir,d]4d,I'Ve. o Z éouv p. 14. u®’ p, P m. rec

16. "dor R 17. avrdv] -ov in ras. . 21. to&:o}
corr. ex 7o avré m, 2 B,  22. 8d0] supra m. 2 V. doiBpo

3%0 P,
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singuli ad singulos primi sint, et sit
AXB=E I'<d=2Z
dico, etiam E, Z inter se primos esse.

Al 1 Iy i
Bt ! 4 |
E\ 1

YA 1

nam quoniam uterque 4, B ad I" primus est, etiam
A>< B ad I' primus erit [prop. XXIV]. sed 4>< B=E.
quare E, I' inter se primi sunt. eadem de causa
etiam E, 4 inter se primi suni. itaque uterque I', 4
ad E primus est. itaque etiam I'>< 4 ad E primus
erit. sed I'>X 4 = Z. ergo E, Z inter se primi
sunt; quod erat demonstrandum.

XXVII

Si duo numeri inter se primi sunt, et uterque se
ipse multiplicans numerum aliquem effecerit, numeri
ex iis effecti inter se primi erunt, et si numeri ab
initio sumpti numeros productos multiplicantes numeros
aliquos effecerint, ii quoque infer se primi erunt [et
semper in extremis?!) hoc accidit].

1) dxgot hoc loco satis insolenter positum est. mneque
enim aliud significat nisi: ultimos, ultimo loco productos.
praeterea mirum est, haec uerba in demonstratione ne uerbo
uidem respici, nedum demonstrentur. quare puto, uerba el
«el mepl rovs &ngovg Tovre cvpfuaiver lin. 20—21 ante Theonem
interpolata esse; omisit Campanus V1I, 28 (sed in demonstra-
tione addit: sicque si infinities duceretur utrumque producto-
rum in suum principinm, essent omnes producti contra se
primi; et non solum, sed quilibet eductus ab & ad quemlibet
eductum a b).

16*
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A, B, xal 6 A favrov udv mordamdaciceag vov I
mwotslrm, tov 0 I’ moldemiadiees tov A mouslrm,
6 0% B feviov pdv wmoliamdeciicas tov E moielra,
tov 0t E mollamladidicag vov Z mowetm® Afyw, Om
of 7¢ I, E xal of 4, Z mwparor mweog dirjlovs elolv.
"Enmel yag ol A, B modror meog alijiovs elolv,
xal 6 A éavrov modlemleciudcag tov I memolnxev,
of I, B &ga modror meds dArjAovg elolv. Emel odw
of I', B mpdros mpog aAdijiovg &laly, xel 6 B éaxvrov
moldendacdiaces vov E memolnxev, of I') E dga mod-
T00 wpdg dAdjAdovg elolyv. mdAw, émel of A, B mea-
Tor 7weog dAdfjAovg slelv, xal 0 B favrov moddamie-
gutcag tov E memolnuev, of A, E &pa modtor meds
dAdjiovg eloiv. éxel ovv Ovo dguduol of A, I' medg
0vo douduotg tovg B, E dupdrsgor meds Exdregov
nwoorol elaw, nal 6 & vdv A, I' dpa peviusvog meog
tov éx 16v B, E mpavdg dotw. wxal domw 6 udv -éx
vov A, ' 6 4, 6 0 éx vév B,E 6 Z. ol 4, Z
dpo mowroL medg dAfAovg sloiv: Smsp Eder dstEa.

%7,

Eav dvo agiduol modror meds ailfiovg
@61y, xal 6vvappdregos wPos éxdregov adTdv
nodrog forar xal éav cvveppdregog meds fva
Twve adTov medTOog 7, xal of ¢ doyis dotduol
modroL weodg &Arfdovg EdovTal.

Zvprelodwoay pag 8vo agiduol n:gézoa mQog &uﬁ-
Aovg of AB, BI'* Aéyw, Ot xal dvvap(poupog o AF
neog Exdregov twv AB, BI' mpdrds éomuw.

1. yw] om. Vo. 2. wowelrw ] moisl p. mousito tov 4
Vo (woujtw, sed corr., ¢). 8. pév] in ras. P. 5. #)
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Sint duo numeri inter se primi 4, B et sit
A A=T et AXT=4
B><B=E e B<E=LZ.
dico, et I, E et 4, Z inter se primos esse.
nam quoniam 4, B inter se primi
sunt, et 4>< 4 ==T, erunt I', B inter
se primi [prop. XXV]. iam quoniam
I, B inter se primi sunt, et
B>XB=E,erunt I', E
inter se primi [id.). rursus quoniam
A, B inter se primi sunt, et
B > B = E, erunt 4, E inter se primi [id]. iam
quoniam duo numeri 4, I' ad duos numeros B, E
singuli ad singulos primi sunt, etiam 4><I" ad B><E
primus est [prop. XXVI). et 4><XI'=4, B<E = Z.
ergo 4, Z inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum.

I———I

'1

XXVIIL

81 duo numeri inter se primi sunt, etiam uterque
simul ad uftrumuis primus erit. et si uterque simul
ad alterutrum primus est, etiam numeri ab initio
sumpti inter se primi erunt.

Componantur enim duo numeri inter se primi 4B,
BI. dico, etiam 4I" ad utrumuis 4B, BI' primum
esse.

om. Vg. sl V. énel — clotv] mg. m. 1 V. elol
BVpe. 8. slel Vpo. énal ovy — 9: slofy] om. m
1V, 9. ¢lo{ BVpeo. 11, &lot V o, 12. elol P
14. émel] wal émsl B. 15. B] corr. ex 4 V. 16. elm.
Ve 17. z0v] oy o. d6tt Vo, comp. 20. 2’
Py, P m. rec. 22. dov PVpg. uwamporsqov avtaw

meog Endregoy V. 26. ovvrelobaoay . 28. tav] tov P,
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E! yagp w1 elow of I'd, AB modvor medg aAiij-
Aovg, uergriger tig tovg I'd, AB doududs. uevgelro,
xel £6v0 O 4. émel ovv 6 A vovg I'd, AB perge,
xoal Aoumov dge tov BI pevgrjoes. pevpsl 0% xal zov
BA* 6 4 &ga tovs AB, BT usrgsi mparovg Svrag
7nog alArdovg” Omep Zotlv ddvvarov. ovx dga Tovg
I'd, AB agiBuods deiduds g uevprjoe’ of I'd, AB
fige moaTor medg dAdjlovg elolyv. S o avra O
xal of AT, I'B modvo. mpdg aidijlovs slolv. & I'Ad
doa mPog éndregov 1y AB, BI' mpards éeriv.

"Eorwoay 0y miiw of I'd, AB mpdror mpog
dAddflovs® Aéyw, Omt xal of AB, BI' modror mgdg
dAdrjlovs elaly.

E! yao pij elow of AB, BI mpdror meds aAlsj-
Aovg, pevgrjes. tig vovg AB, BT doududs. perpeirm,
xal Eotw 0 A. nal éwsl 6 4 éxdvegov véov AB, BI'
perpel, xel Glov &ge wov I'A usvorjoer. pevgel O
xel tov AB' & 4 édoa tovg I'd, AB pcvosi mpol-
Tovg Ovreg meog aAlijlovg: Omeg orlv ddvverov. ovx
doa tovs AB, BI' doiduovs coiduds wig upergridet.
of AB, BI' oo mooror medg GAAfjAovg slolv: Omeg
&0e1 Octbou.

%9’

UAnag modrog d@iduds meos Emavra dguf-

udv, ov un pevgel, wodrds oTiv.

1.T4] A p. 2. T'4) Ae corr. p. AB] AB deud-
povs Vo. deududg] mutat. in deudpods p. 6. 4] in ras. ¢.
8. di Tot — 9: gloly] mg. V. 8. dix] seq. ras. 2 lith. ¢.
9. 0f]af V,6 9. AT I'Blinras. p; I'd, I'BVep. TI4
AT Vpo. 10. zév] e corr. P. 12, xel] supra V, AB]
e corr. p m. 1, 16. BI'] BT dgsBpovs Vo. petpiizo .
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nam si I'4, 4B inter se primi non sunt, numerus
aliquis numeros I'4, 4B metietur. metiatur et sit 4.
iam quoniam 4 numeros I'4, 4B metitur, etiam
reliquum BI' metietur.)) uerum etiam B4 metitur.
! ' 1 A4 igitur 4B, BI" numeros me-
Al | B titur, qui inter se primi sunt;
4 quod fieri non potest. itaque
numeros I'4, 4B nullus numerus metitur. ergo I'4,
AB inter se primi sunt. eadem de causa etiam AT
I'B inter se primi sunt. I'4 igitur ad utrumuis 4B
BI' primus est.
_iam rursus I'4, 4B inter se primi sint; dico, etiam
AB, BI' inter se primos esse.
nam si 4B, BI” inter se primi non sunt, numerus
aliquis eos metietur. metiatur et sit 4. et quoniam
4 utrumque 4B, BI' metitur, etiam totum I'4 me-
tietur.!) uerum etiam 4B metitur. A igitur I'4, 4B
metitur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest.
itaque numeros 4B, BI' nullus numerus metietur.
ergo 4B, BI' inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum.

XXIX.

Quiuis numerus primus ad quemuis numerum, guem
non metitur, primus -est.

1) Neque hoc, neque quo lin. 17 utitur, usquam apud
Euclidem demonstratum est; pro axiomatis ea habuit. cfr.
Clavius II p. 12 nr. X et XII.

23. 2o’ BVpyp, P m. rec. 24. &'ﬂawa]Pseq. lacuna 6 litt. V.,
25. v — #otev] in ras. m. 1 p. perey P, corr. m. rec.
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"Eerm mpwrog a@uduos 6 A xal tov B uy pe-
Teeire” Afpm, Otu of B, A mpdror meds dAAjAovg elaiy.

E! yap wi elow-of B, A mpdtor medg dAMjAovs,
pererios Tig avtovg dgududs. perpetvm 6 I émel O
I’ zov B ustgel, 6 0t A tov B ov perget, 6 I dpa
v A ox fovv O avrds. xel émsl 6 I' vodg B, A4
petgel, xel tov A dga pergel mpdrov Gvra uy ov
avtd 0 avrdg’ Omsp éotlv ddvvarov. ovx dga Tovg
B, 4 pererjos tis agududg. of A, B.dga medtor wedg
&AAvjdovg elolv' Omsp E0s dstkau.

.

'Exv 0vo doufpol mollawiadidsavres di-
AfjAovs mor@maol tive, vov 0 yevdpsvov €€ av-
TGy perpf tig mwedtTog agududg, xal fve tov
8t doyis meTproce.

dbo yag agduol of A, B moldawAwsidcavres
adirjiovg Tov I' moelrwoay, zov 0 I' uperpelro Tig
mpdTog dpuducg 6 4° Aéyw, Otv 6 A4 &ve Tov A4, B
usTQEl.

Tov poe A py peroeito’ xai éovt mewtog 0 A°
of A, 4 dga mpamror medg aAiijrovg elolyv. xal (Gdxig
6 4 tov I' perget, rocairar povddeg Eotmoay év 1o E.
énel ovv 6 4 vov I' pergsi xave vog év v E povi-
dag, 6 A4 dga tov E morlemlacidoag tov I' memoly-
xev. alde pyv xel 6 A tov B moldamiaoiddag TOV
I’ memoiqrev: loog dpa éoviv 6 éx vév A, E o éx

8. B, A] 4, B p. 4, adpds] -d¢ in ras. @. psren-
to . dnel] xal 6 ' odn dore poveg. émel ooy Vo et om.
gal p. Ante Zmel add. P m. rec. xal. 6. @] e corr. P.
B, 4] in ras. @; Bsupram. 1 V. 8. avrog 0vdt povag Vep.



ELEMENTORUM LIBER VII 249

Sit numerus primus 4 et numerum B ne metia-
tar. dico, numeros B, A inter se primos esse.

nam si numeri B, A inter se pri-
mi non sunt, numerus aliquis eos
metietur. metiatur numerus I. quo-
niam I’ numerum B metitur, 4
autem B non metitur, I' et 4 iidem non sunt. et
quoniam I" numeros B, A4 metitur, etiam numerum 4,
qui primus est, metitur, quamquam idem non est;
quod fieri non potest. itaque numeros B, 4 nullus
numerus metietur. ergo 4, B inter se primi sunt;
quod erat demonstrandum.

XXX,

Si duo numeri inter se multiplicantes numerum
aliquem effecerint, et numerum ex iis productum pri-
mus aliquis numerus metitur, etiam alterutrum nume-
rorum ab initio sumptorum metietur.

—14
}
—i

A 1 Duo enim numeri 4, B inter
B——————i se multiplicantes numerum I’
r 1 efficiant, et numerum I' metiatur

—1d primus aliquis numerus 4. di-
Ei— co, 4 alterutrum 4, B metiri.

nam numerum 4 ne metiatur. et 4 primus est.
itaque 4, 4 inter se primi sunt [prop. XXIX]. et
quoties 4 numerum I metitur, tot unitates sint in E.
iam quoniam 4 numerum I' secundum unitates nu-
meri E metitur, erit 4>< E=1TI [def 15]. uerum
etiam A4 >< B =TI itaque 4 >< E= 4 >< B. quare

9. B, 4] 4, B po. 11. 18" BVpe. 18. doifpos mod-
705 Vo 20. gy ] supra V. 21. 4] in ras. . elas Vpo.
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tov A, B. Zorw dga @g 6 A mpdg Tov A, otrws 6
B mpog vov E. of 0t 4, 4 mpdvoi, of 6% medro
xal ZAdyeovor, ol 0% Adyieror pergovior Tods TOV av-
tov Adyov &ypovvag locxg 8 ve pelfov tov peifove
xal 0 EAdo6ov Tov éAdecove, TouréoTiv & TE NyoU-
pevos Tov nyovpevov xal 6 mopsvog ToV Emdusvov:
0 4 dga vov B pergsl. Opolwg On delomev, dve xal
éov vov B uy peveq, vov A usvores. 6 A dgo Eva
rov A, B perpel” Omep E0er dsitau.

ia’.

"Anes GVVHETOg 2pLPUdg VWO WEATOV TLVOG
agLdpov perositac.

"Eotw ovvderog agudpds 6 A° Adym, 8t 6 A vmo
nEATOV TIVog deuduol pergsivou.

’Enel yap 6vvderdg doviv 6 A, uereros tig avrov
apududg. pergelrw, xal fotw 6 B. xal & plv mwpdrdg
dovwv 6 B, yepovdg av &ly vo émraydév. &l 0} ovv-
Devog, peToros Tig avTov agududs. perositwm, xel
fotw 6 I xal émel 6 I' vov B pevgst, 6 8t B tov
A pevost, xal 6 I' &ga tov A pevgsl. xol & plv
noatds doniv 6 I', ysyovds av &ly ©d dmvay®év. &l
0 ovvdsrog, peTgnosL Tig altév agdudg. ToLevTyg
09 ywouévng Emoxépeng Anpdijceral Tig mpdTog AL -
udg, 0g weroross. & pap oV Angpdrjcera, pergrcovet

3. #a/] om. p. of 8} #ldyicro] supra P, in mg. m.
1 Vo. 4. pelfwy tév] mg. ¢ (roy in ras). 6. zdv] (prius)
in ras, @. 8. B p7j] in ras. p; w7 supra V m. 2. Post usrep
ras. 1 litt. p. 9. Sequitur in BVpg alia demonstratio
prop. XXXI a Theone addita; u. app. 10. 2y’ BVep, P m.
rec.; 48" p. 14. perpiirar P, corr. m. 2. 17. djlov &v
&ln o fyrovpevoy Theon (BVpo). 20. perei] (prius)
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(prop. XIX] 4: 4 = B: E. uerum 4, A4 primi sunt,
primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [prop.
XX], h. e. praecedens praecedentem et sequens se-
quentem. itaque 4 numerum B metitur. similiter de-
monstrabimus, 4 numerum, si B numerum non me-
tiatur, numerum 4 metiri, ergo 4 alterutrum nu-
merorum 4, B metitur; quod erat demonstrandum.

XXXI.
Quemuis numerum c¢ompositum primus aliquis nu-
merus metitur.
Sit numerus compositus 4. dico, primum aliquem
numerum numerum .4 metiri.
nam quoniam 4 compositus est, nu-
merus aliquis eum metietur. metiatur
et sit B. et si B primus est, factum erit
id, quod iussi sumus.’) sin composi-
tus est, numerus aliquis enm metietur. metiatur et sit I'.
et quoniam I" numerum B metitur, et B numerum A
metitur, etiam I' numerum 4 metitur. et si I' primus
est, factum erit, quod iussi sumus; sin compositus,

f————— 4

) 1B

—I

1) Sc. primum numerum numerum 4 metientem inuenire.
quamquam haec formula in problemata magis cadit, id quod
magis etiam de p. 252, 12 ualet.

om. p. 21. dijiloy d» &ln 0 {nrovpevov Theon (BVpg).

29. Post doifudg add. p: perelrm xal form 6 I xal Zmsl
6 T 7oy B pstoei 0 8% B vov A pevesl, wnal 6 I’ doxx tov A
petoei.  28. 87] corr. ex 8¢ V, 8¢ pp.  24. 3] supra m.
2 P. Post pereroee add. Theon zov med favrod, (huc usque
etiam P mg. m. rec.) 0g xal tov 4 pergrioer (BVpo) &l]
corr. ex 7 m. ree. P, o9] pij August.
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v A Geududv dmegor Guduol, ov fregos Evépov
édoowy éorlv: Omsp forlv advvavov &y agudpols.
Angpdijestal g dpa meBTOS aELdulg, OF WeTQTOEL
To¥ 70 Eavrov, Og xal TOv A uereroEL.

5 "dmag doa ovvditog aeudmdg VWO mewTov TLwdg

deiduot pergelrar Omeg Eder deléa.

g
"Amag doududg froL mewrdg éoTiv 1§ VIO
TQBTOV TLvos G uol pergeirat

10  "Eorw doidudg 6 A Aéyw, 8t 6 A ror medTig

15

éotwy 1] VWO mewrov Twog deuduol peTpsiac.

E! pdv ovv moordg dorwv 6 A, peyovdg dv &ly o
dmiraydéy. & OF ovvderog, usTeros Tis avTOY TEG-
Tog doududs.

“Anag dga agidpds fivor medrdg doriy 1 VRO mWea-
Tov Twds audpov pevoelrars Omse &0 Oetfau.

Ay’ .

‘Ao 9udv do0déviov dmodmvodv sV@sly Tovs
éiayldrovs Thv Tov avTév Adyov éyxdvrav av-

20 roig.

"Eerwcav of dodévreg modoovv dguduol of A,
B, I dst 0% evgsiv Tovg éhaylorovs Tdv TOV adtdv
Adyov éyévrov tolg A4, B, I

Ol 4, B, I yap #jros mporos meog arirjhovs eloly

1. 6 Eregos Vo. tod frégov BVpo. 2. éoc{v] (prius)
om, B. 3. medrog apmp,og] supra m, 2 V, deuduog medrog p.
7. 48’ BV, P m. rec.; 1&’ p. 8. mag P. 11, éone V.
12. yeyovdg) Pp, dijdov BVq) 18. immzﬂaﬂ] tmwy-evov
Theon (Bqu)) 17. 2¢’ BYV, P m. rec.; is’ p. 19. zovg
avrovs Adyovs Bp. 22. rovg avrovg loyovg BVpo.

hY
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numerus aliquis eum metietur. hac igitur ratiocinatione

procedente inuenietur primus aliquis numerus, qui

metietur.') nam si non inuenietur, infiniti numeri
numerum 4 metientur, alter semper altero deinceps
minores; quod in numeris fieri non potest. itaque
inuenietur primus aliquis numerus proxime anteceden-
tem metiens, qui etiam numerum .4 metiatur.

Ergo quemuis numerum compositum primus aliquis
numerus metitur; quod erat demonstrandum.

XXXIL

Quinis numerus aut primus est, aut primus nu-

merus eum metitur.
Sit numerus 4. dico, numerum 4 aut primum

esse aut primum aliquem numerum eum metiri,

4  jam si primus est 4, factum erit, quod iussi
sumus; sin compositus, primus aliquis numerus
eum metietur [prop. XXXI].

Ergo quiuis numerus aut primus est, aut primus
numerus eum metitur; quod erat demonstrandum.

XXXIIL

Datis quotlibet numeris minimos eorum, yui ean-
dem rationem habent, inuenire.

Dati sint quotlibet numeri 4, B, I. oportet igi-
tur minimos eorum inuenire, qui eandem rationem
habeant ac 4, B, I.

A4, B, I’ enim aut inter se primi sunt aut non

1) Sc. numerum praecedentem et ea de causa numerum
4 (cfr. lin. 4). et puto, haec audiri posse. etsi fieri potest,
ut haec uerba in P mero errore ob opotozélevrov exciderint.
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7 ob. & udv ovv of 4, B, I'" mpdsror meodg diifhovs
eloty, ddyiorol siow tov TOV adrdv Adyov éydvraw
avrolg.

& 0t ov, elljpbw vov A4, B, I' o uéyiorov xot-
vov uérgov o A, xal 66dxig 6 4 Exacrov vav A, B, I
uergel, todavtar povadss Eovwmoay év fxdovp tév E,
Z, H =xal éxaovos doa vov E, Z, H éxacvov vav
A, B, I uergsi xeve vag év v A povddes. of E,
Z, H &ga tovg A, B, I' ledxig pergovoww' of E, Z, H
dpo voig A, B, I' &v ¢ avrd Adye slolv. Adyw O,
Ote xal fAdyieror. & pag wi slow of E, Z, H éid-
gioTor Tev vov evrdv ASyov édvrev vols A, B, I,
Zoovran [tweg) tov E, Z, H é\dedoves apiduol év
16 avrg Adpe Svveg toig 4, B, I. E&erwmoav of O,
K, A lodug dge 6 @ vov A perosi xel éxdregog
rov K, A fndrsgov tév B, I. badxg 02 6 @ wov 4
peroel, Todatrar povddes Eorwoay dv 1g¢ M' nal éxd-
regog bpa tov K, A &xorsgov tov B, I' perpel xavo
vog v v M povddeg. xal émel 6 @ vov A pergel
xeve Tag v ve M povddag, xal 6 M doo tov A pe-
1ol nave teg v T @ povadeg. dik Te avre O O
M xal éxavsgov vy B, I' uerosl xare tag év éxa-
téop tov K, A povadag® 6 M dga vovg 4, B, I
pevgel. xal émel 6 @ vov A pergel xeva Tag v TH
M povddag, 6 @ oo tov M moddamiediddas tov A

6. v] om. P. 7. EFxaorog) #xawcroy p.  10. zoig] corr.
ex ot m. rec. P. &lol V. 11, xel] »al of p.  12. tois}
corr. ex ror m. 1 P, 13. mweg] om. P. 16. B, ' I, B
corr. ex 4, B m. 1 p. 9] on° 18. tév B, I'] ©wov T,
Bp 20.4]©p. 2L %dloMVe.
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primi. iam si 4, B, I' inter se primi sunt, minimi
sunt eorum, qui eandem rationem habent [prop. XXI].
T 7T '[ sin minus, sumatur numerorum

L B L A4, B, I' maxima mensura communis
r 4 4 [prop. III1Y), et quoties 4 singu-

H los numeros A4, B, I' metitar, tot
| unitates sint in singulis E, Z, H.
quare etiam singuli E, Z, H singu-
= los 4, B, I" secundum unitates numeri
. 4 metiuntur [prop. XV]. itaque E,Z, H numeros 4, B,
I aequaliter metiuntur. itaque E, Z, H et 4, B,I" in
eadem ratione sunt {[def. 20]. iam dico, E, Z, H
etiam minimos esse. nam si E, Z, H minimi non
sunt eorum, qui eandem rationem habent ac 4, B, I,
erunt numeri numeris E, Z, H minores, qui in eadem
ratione sint ac 4, B, I. sint ©, K, 4. itaque @
numerum 4 et uterque K, 4 utrumque B, I'" aequa-
liter metitur. quoties autem @ numerum .4 metitur,
tot unitates sint in M. quare etiam uterque K, 4
utrumque B, I'" secundum unitates numeri M metitur.
et quoniam @ numerum A4 secundum unitates numeri
M mnetitur, etiam M numerum A secundum unitates
numeri @ metitur [prop. XV]. eadem de causa M
etiam utrumque B, I' secundum unitates utriusque
K, 4 metitur. M igitar numeros 4, B, I' metitur.
et quoniam ® numerum A secundum unitates numeri
M metitur, erit @ > M = A [def. 15]. eadem de

1]
M E

N i

1) Cum ndewspe prop. 3 spurium sit, Euclides tacite
eam ad quotlibet numeros transtulit; cfr..p. 269 not.
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nemoinxev. Oix v avte O xal 6 E vov A modle-
nAaoididag Tov A memoinxey. loog doa éotly 6 éx vav
E, 4 t¢ é vov 6, M. &otw o as 6 E medg tov
e, om:tog oM n:oog wov 4. pelfov O} o E zov 6"
patmv doa xal 6 M 700 4. xal y.st@el' 1ovg A, B, I
8nso dotly advvavov: vmdxsitar yag 6 4 vév A, B, I"
70 uépotov xowov ufrgov. ovx dpa EGovral Tiveg
vaov E, Z, H éidocoveg dgiduol év 1 avrg Adye
8vrsg voig A, B, I of E, Z, H dga éiayorol &loe
Tov Tov avrov Adyov éydvrav voig A, B, I Omsp
& Ostbar.
FY R

dvo deidudy dodivreov evoslv, ov Zid-
ZL6TOY pETQOTELY GQLBudY.

"Eormday of Sodévreg dve aguduol of A, B del
0% &Upelv, Ov éldyieTov peTgovoLy doududy.

Ol 4, B pap #ro. medror meds aAifjlovg slolv 9
ot. &ermoav modregov of A, B meodrvor meos aliif-
Aovg, xal &6 A4 ©ov B molAemAacideag tov I' moelre:
%l 0 B dga vov A moldemiasidoeg tov I memolyxev.
of A, B dga tov I psrgovoww. Aéyw 01, Ore xal
dayiorov. & pap uif, pergridovel Tve doududv of
A, B {lagoove Svia 100 I. pergelrwoay tov 4. xel
00dxig 6 A tov A psvpel, rodatrar povddss Eoracay
év td E, oodug 0 6 B vov A pergel, rocavrar po-
vadss éovooay v v Z° 6 plv A &oa vov E modie-

1. usno[nxs Ve. Ouave —2: nenofnnsv] om. 8. ovteg
dv 1 edrd Ay p. 9. elow P. 12. 18’ Vp P m. rec.;
it'p. 15. 8vo ceduol of dodévres p.  16. apwyo‘v] om. Vo.
19. ©ov I’ — 20: mollamlacidcas] mg m. 2 B. 20. &eo]
comp. supra V, {n @. 21. xal of P. uperootor V. 22,
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causa erit etiam E>< 4= 4. itaque EXX 4 =@ >< M.
quare erit [prop. XIX] E: ® = M: 4. uerum E > 6.
quare etiam M > A [prop. XIII. V, 14]. et M nu-
meros A, B, I' metitur; quod fieri non potest. nam
suppositum est, 4 maximam mensuram communem
esse numerorum 4, B, I. itaque non erunt numeri
pumeris E, Z, H minores, qui in eadem ratione sint
ac 4, B, I. ergo E, Z, H minimi sunt eorum, qui
eandem rationem habent ac 4, B, I'; quod erat de-
monstrandum.

XXXIV.

Datis duobus numeris, quem minimum metiuntur
numerum, inuenire.

Sint duo numeri dati 4, B. oportet igitur, quem
minimum metiuntur numerum, inuenire.

A4, B enim aut inter se primi sunt aut non primi.
prius 4, B inter se primi sint, et sit 4>< B=1T.
quare etiam B >< 4 = I" [prop. XVI]. itaque 4, B
numerum I’ metiuntur. iam dico, eos eum etiam

Al { B
n |
P~
—tE —Z
minimum metiri. nam si minus, 4, B numerum ali-
quem numero I" minorem metientur. metiantur nu-
merum 4. et quoties 4 numerum A metitur, tot
unitates sint in E, quoties autem B numerum <
metitur, tot unitates sint in Z. itaque erit 4>< E= 4,

petgnoovery PB. 26, doduig 04] nel boduig Vo, doawmg 9%
xal P. 4] e corr. m. 2 p.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 17
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nlaoidong Tov A mewolnxev, 6 0¢ B wov Z molda-
wAacidoag Tov A memolnnev' [Gog dga éotlv O éx vav
A4, E v éx tév B, Z. fonwv dge og 0 A medg THv
B, ottwg 6 Z mgog tov E. of 8¢ A4, B mpdvor, of
0t moaror xal Adyeror, of 0t AdyioTol ueTovoL TOVS
Tov avrov Adyov Eyovrag lodxig O ve pelfov vov psl-
fove xal 6 éAdocwv tov fAdgcove’ 6 B doo tov E
pevgel, wg Emdusvos Emduevov. xal émsl 6 A tovg B, E
modhamdeoidoag tovg I, A memoinxev, Eotwv doo og
6 B mpog tov E, olrews 6 I' mpog tov A. pevosl 0
0 B wov E° pergel doge xal 6 I' wov 4 o pelfov
vov fAdodova’ Omep éotlv ddvvarov. odx dpa of A,
B uergovel tiva aguduov éladcove dvra tov I. 6 I’
doo éAdyierog dv vmo tév A, B pergsitas.

My érwcev 07 of A, B medror medg ddijlovg,
xal eldjpdooay éAdyioror doiduol Tév Tov adrov Ad-
yov éovrev voig A, B of Z, E* idog &oa oriv O
éx tov 4, E v éx tév B, Z. xal 6 4 vov E molia-
mlacteoag tov I' moweltw® xel 6 B dga tov Z modde-
nlaoieoeg tov I' memoiquev' of A, B &pa tov I pe-
Toovaiw. Adyw 017, Ove xal éldyievov. & yap wi,
usrereovel tive agidudy of A, B éidacove dvre tov I
uergeltoday ©ov A. wal 06axig utv 0 A4 tov A pe-
roel, todavrar povadeg otwoav év v H, Ooduig 0%
6 B tov 4 uerget, rodavrar povades ortwday dv tp O.
utv 4 dga vov H modlamwdaoidoag tov 4 memoinxev,
0% B tov @ modlamlaciacog T0v A memoinxev. [6og

3. 4] (prius) corr. ex 4 V. 5. pergovoww B. 9. I, dg
T postea insert. m. 1 p, post 4 1 litt. eras. 11. &ee] @
doex p. tow Al tnv 4P, 13, pe:pno’oww P. Postzev I
add Theon: dtav of 4, B medtor meos cAlniovg deoww (BVpg,

Cnr On
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B >< Z = 4 [def. 15). itaque 4 X E = B < Z
quare erit 4 : B=Z: E [prop. XIX]. uerum 4, B
primi sunt, primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI],
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem
[prop. XX]. itaque B numerum E metitur, ut sequens
sequentem. et quoniam 4 numeros B, E multiplicans
numeros I, 4 effecit, erit B: E = I": 4 [prop. XVII).
uverum B numerum E metitur. quare etiam I' nu-
merum 4 metitor [def. 20], maior minorem; quod
fieri non potest. itaque 4, B nullum numerum nu-
mero I' minorem metiuntur. ergo I' numerum mini-
mum metiuntur 4, B.
Ne sint igitur 4, B inter se primi, et sumantur
4 B Z,E minimi eorum, qui eandem
S " rationem habent ac 4, B [prop.
'z —E XXXIII). itaque 4>< E=B><Z
T " [prop. XIX]. et sit 4 >< E=T.
l————'4  jtaque etiam B ><Z =1I. quare
——H +—6 4 B numerum I' metiuntur. iam
dico, eos eum etiam minimum metiri. nam si
minus, 4, B numerum aliquem numero I' minorem
metientur, metiantur numerum 4. et quoties 4
pumerum 4 metitur, tot unitates sint in H, quoties
autem B numerum 4 metitur, tot unitates sint in @. -
itaque 4 ><X H=d, B >< ® = A [def. 15]. quare

P m. rec) 15. 81] 3¢ p. 17. Z, E] corr. ex E, Z V.

19. wy I' — nouanlaamoag] mg. m. 1 p. mowelew — 20
zov r) mgP 20 nsnomus p.- ueToovor pr 22. pe-
T07j00V0LY B, petericover 87 p. 24. H, ocong — 26: év

t® ] om. p. 26. 4] corr. ex 4 p. 27. ¢ 8¢ B — memoln-
%&v] om. p.
17*
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doa Zoviv & éx tov 4, H v éx wédv B, @ oty
doa ag 6 A meog Tov B, otrwg 6 @ wmpds Tou H.
wg 0t 6 A meog Tov B, otrmg 0 Z meog tov E° xel
g dgo 6 Z medg tov E, otzwg 6 @ mpdg 1év H. of
6 Z, E édyioror, of 0} éleyiotor pergover Tovg TOV
avidv Abyou Egovvag lodxig 8 ve usifov Tov pelfove
xal 6 é\dodwy tov ddadove’ 6 E dpw tov H uevgst.
xal émel 0 A vovg E, H molAamiasudoag tovg I, 4
memoinyusy, &oriv doa @g 6 E medg tov H, ofzwg 6
I’ mpog wov 4. 6 8% E vov H peveel” xal 6 I' &pu
tov A psvosi 0 pelfmy Tov éAdodova’ Bmep éoriv
gdvvasov. ovx &g of A, B psrerjeovel vve doidudy
édogove Svre vov I { I’ &g éldyporog dv vmo
tov A, B pergsitar: Omep émer dsibac.

Ae'.

Edv 0vo doiduol dotdpudv tive psrpdoiy,
nel 6 éAdgioTog VX avTdY peTQOvWEvoOg TOV
aVTOV WETQOEL.

dvo yag cgidpol of A, B dgdudy twa tov I'd
perpeltweay, éhdyiorov 0} tov E° Aéyw, 8t xal 0.E
tov I'd perget.

E! yag oY pergst 6 E 1ov I'd, 6 E tov AZ us-
Toov Aamétw éevrov éAdoeova tov I'Z. xal émsl of

-4, B ©ov E pergovowv, 6 0% E vov AZ uevgei, xal

25

of A, B dga ©0v AZ pergidovoy. pergover 0% xod

2. wg] ingert. m. 1 p H] in ras, ¢. 3. ovtmg o Z
7:909 Tov E] mg. . Post E add. P: ail’ os o A meds tov
B ovtmg 6 © moég tov H; del. m. rec. xel ©g aqa] oty
oo o P. 4. 2] & P, corr. m. rec. E] H P, corr. m.
rec.  ©] Z P, corr. m. rec. H] E P, corr. m. rec. 8.
Tovs] To¥ D. E H] H, EB. 12. pergnoovoy B. 13.
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A > H=B>@. itaque 4:B = @ : H [prop. XIX].
nerum 4 : B = Z: E. itaque ettam Z:E=@: H.
uverum £, £ minimi sunt, minimi aotem eos, qui
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur, maior
maiorem et minor minorem [prop. XX]. itaque E
numerum H metitur. et quoniam 4 numeros E, H
multiplicans numeros I', A effecit, erit E: H=1I":4
[prop. XVII]. uerum E numerum H metitur. quare
etiam I' numerum 4 metitur [def. 20] maior mino-
rem; quod fieri non potest. itaque 4, B nullom nu-
merum numero I' minorem metiuntur. ergo I' nu-
merum minimum metiuntur 4, B; quod erat demon-
strandum.

XXXV.

Si due numeri pumerum aliquem metiuntur, etiam
quem minimum metiuntur numerum, eundem metietur,
o . B : Duo enim numeri 4, B nn-
i . 4 mmerum aliquem I'4 metiantur,

yA minimwm autem E numeram.
—E dico, etiam E numerum nume-

rem I'A metiri.

Nam si £ numerum I'4 non metitur, E nume-
rum 4Z metiens relinquat se mimorem I'Z. et quo-
niam 4, B numerum E metiuntur, E autem numerum
AdZ metitur, etiam 4, B numerum A4Z metientur.

dvre] om. Vo. 16. 4" BV, P m. rec., iy’ p. 16. Post
4av ras. 3 litt. BV. pergromae p, peredor PVe. 20, nal
supra m. 1 P, 22, ov] g7 August. rairB. 4z
Z4p, I'd V in ras., ¢ 26. pergrcovery. peTeovor] -6
peteov- add. m. 2 B; peroijcover pereovor Vpo; peroovery.
pergovor P,

*
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8lov tov I'd" xal dowmov dpo tov I'Z peroricoveiy
éidocove Svre rov E- Omsp éorly advvarov. ovx
doo oY pevpsi 6 E vov I'd" pergel doa® Omeg #s
dctEou.
is’.

Toiév agududv dodévrov sigelv, ov €id-
%L6TOY usT@OoUOLY QLI udy.

"Eerwoav of doPévreg roels aguduol of A, B, I'
05t 0y sbgelv, Ov AdyioTov uergovow dgududy.

Elljpdo pag vmo 0vo rdv A, B éldyierog ue-
Toovusvos 6 4. 6 0 I' vov 4 fvor perget 7 0¥ ue-
Toel. ueTgelte mplregov. pergover 0 xel of A, B
tov 4° of A, B, I" dpa 1ov A pevgovow. Aéym 0],
Ote xal éldypevov. & yap w1, pergridovey [twa]
apududy of A, B, I' éide6ove Ovra Tov A. peTQsi-
tocday tov E. énel of 4, B, I" ©ov E pevgovow, xal
of A, B &g tov E pergovoww. xal 6 éAdyiotog dga
vwd tov A, B pergovuevog [tov E] uergiicer. éAd-
qL0t0g 0% Vo tdv A, B pevgovusvdg doTiv 6 4° 6 4
doe tov E pstgrieer 6 pelfov tov édocove Gmep
dotly advvarov. ovx &pa of A, B, I' pergrjsove! tve
apududv éidodove dvra vov A° of A, B, I &ga éAd-
{L6Tov TOV A pergoiew.

My pergelre Oy médw o I vov A, xal slldjpdeo

6. 4" BV, 18" p. 9. pererjcovoy P. 10. =é¥] in
ras. . 11, d%] & P. 13, dou 4, B, I' V. usrpoioe

Vo, usterjdovery P, &3] om. Vo. 14. perencoves V
et corr. ex mergeloover . nve] om. Pp. 15. aeuduor]
om. p. dldasova] Twa deududy fldrrova p. 16, émel ovw

Vo. peroover PVpo. 17. pergricovowy P et comp. p; pe-
teovor V. 18. zov E] om. P.  20. pergrjoer] comp. p, in
ras. . 21, I'] insert. postea ¢. petgrcoveiy B, pergovor Vo,
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uverum etiam totum I'd metiuntur. quare etiam reli-
quum I'Z metientur numero E miunorem; quod fieri
non potest. itaque fieri non potest, ut E numerum
I'4 non metiatur. ergo metitur; quod erat demon-
strandum,
XXXVIL
Datis tribus numeris, quem minimum metinutur

numerum, inuenire,
Sint tres numeri dati 4, B,

oportet igitur, quem mini-
mum metiuntur numerum, in-
uenire.

sumatur enim, quem duo
numeri 4, B minimum meti-
untur, 4 [prop. XXXIV]. I' igitar numerum 4
aut metitur aut non metitur. metiatur privs. uerum
etiam 4, B numerum 4 metiuntur. itaque 4, B, I’
numerum 4 metiuntur. iam dico, eos eum etiam
minimum” metiri, nam si minus, 4, B, I' numerum
numero 4 minorem metientur. metiantur numerum
E. quoniam 4, B, I' numerum E metiuntur, etiam
A4, B numerum E metientur. quare etiam, quem
minimum metiuntur 4, B, numerum E metietur
[prop. XXXV]. quem autem 4, B minimum meti-
untur, est 4. 4 igitur numerum E metitur, maior
minorem; quod fieri non potest. itaque 4, B, I'
nullum numerum numero 4 minorem metientur. ergo
4, B, I numerum 4 minimum metiuntur.

rursus ne metiatur I" numerum 4, et sumatur,

\—1 A4 r
1B

}——————E

22. I') om. P. 23, uererjoovery P, comp. p; uergoda V.
24. 07] 8¢ p.
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vd vév I'y 4 éldyiotog uevgovpevog deuduog 6 E
émel of A, B wov 4 pevgovew, & 6% A tov E xe-
voel, xal of A, B dpa vov E psvgovo. pergel 0%
xal & I' [vov E* xal] of A, B, I épe vov E usvgovowv.
Ayo 01, Omv xal EAdyieTov. &l pag i, uevordovEl
twe of A, B, I' éid6dova Gvia 100 E. pcrpelrwooy
tov Z. énel of 4, B, I" ©vov Z psvgovew, xal of 4, B
doa Tov Z pevgovow: xal 6 éAdjyiorog Gpw VWO TV
A, B uergovpevog tvov Z uergiide. éAdyiorog 0% vmc
tév A, B pstgodusvds éotiv 6 A4° 6 A dga tov Z
pergel. psvosi 0% el 0 I wov Z+ of 4, I' aoa tov
Z uergodewr: @ore xal 0 éAdyierog vmd tav A, I'
perpotusvog 1oV Z psronos. 0 0% éAdyioTog vmO TAY
T, 4 uergoduevds éoviv 6 E° 6 E dpa vov Z pcrgel
6 uelov vov édecova: Smep doriv advvarov. oix
&pa of A, B, I' pergricovel twwva aoududv éldecove

 8vta tov E. 0 E dpa éAdyierog dv vmo tov A, B, I’

20

pergsivar: Omeg Eds detfar.

AL,
'Edv dgueBpog vx6 Tivog agidpod perofra,
o ueteovuevog opdvvupov pégogs e TE pe-
TQOVVTL
"Aoidudg yag 6 A Umé wwvog aguduod tov B ue-

1. agtﬂyog om. p. 2, pergovo: V. 4| corr. ex A p

m. 2. 8. Post B in p m. 2 insert. I peroricovay P, pe-
'momu Vo, comp. p. weTeed — 4: pETEOvOLY ] om. p. 4.
v E. zal] om. P. I'] supra m. 2 V. uerericovee P, pe-
Teoiiot V. 6. 977] om. V. y.stgno‘ovcw B, comp. s
petgovar V @. 6. mwwe] om. p. o £lanovu agu&pov ov-
T p. 1. pstoovo'w #el of A, B apo: 0¥ Z] mg. ¢ (ue-
TQOVUGL). WETQODGL VP. xal of A B dox tov Z peteotey]

mg.m, 2 V. 8. pergovoiv] ysterzaovm V, comp. p, in ras. ¢.
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quem I', 4 minimum metiuntur numerum, E [prop.
XXXIV]. quoniam 4, B numerum 4 metiuntur, et
4 numerum E metitur, etiam 4, B

Ar— . .

B numerum E metiuntur. uerum etiam
— : :

r I’ numerum E metitar. itaque 4, B,I"
} 1 . . .

p numerum £ metivatur. iam dico,
! i

E  eos eum etiam minimum metiri. nam
8l minus, 4, B, I' numerum aliquem
minorem numero E metientur. me-
tiantur numerum Z. quoniam 4, 8, I' numerum Z
metiuntor, etiam 4, B nemerum Z metiuntur. quare
etiam, quem minimum metiuntur 4, B, numerum
Z metietur [prop. XXXV] uerum quem minimum
metiuntur 4, B, est 4. A igitur numerum Z meti-
tur. uerum etiam I' numerum Z metitur. itaque
4, I numerum Z metiuntur. quare etiam quem mi-
nimum metiuntur 4, I', numerum Z metietur [id.].
uerum quem minimum metiuntur I, 4, est E. itaque
E numerum Z metitur, maior minorem; quod fieri
non potest. itaque numeri 4, B, I" nullum numerum
numero E minorem metientur. ergo E minimus est,
quem 4, B, I' metiuntur; quod erat demonstrandum.

XXXVIL

Si numerum numerus aliquis metitur, is, quem
metitur, partem habebit a metiente denominatam.
Numerum enim 4 numerus aliquis B metiatur.

9. zov Z-— 10: y.scqovy,evog] om.p. 12, ysveno’ovﬂ p. dore]
om. P. dex vmo P. I', 4 p. 14, I', 4] Pp; 4, "
BYg. 16. B] om. p. y.etonaom] PB; comp. p; mée-
zpovas V. élarrova tov E ovta p. 19. 48" B (post add.
m. 1, ut posthac saepius), V, P m. rec., g’ p. 20. peresirar @.
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10eldd0 Aéyw, Ome O A Oudvvpov pfgos e
o B.

‘Ocdxig yog 6 B tov A pevgel, tocavrar wovddss
éorwcay év v I. émsl 6 B tov A pevesi xave vag
év v I' povddag, pergsl 0% xal 7 A wovag tov I'
douduov xara vog v atrg povddaeg, lodxig doe B A
povag tov I' dguduov uergei xal o B rov A. ‘vel-
Aok doo lodug 1 A poveg Tov B aeududv perosi xai
o I' vov A4° o &pa mépog éeviv 7 A povas zov B
aguduot, To avrd uégog ot xal 6 I' tov A. % 0 4
poveg tov B aguduoi uégog derlv oudvvuov avte”
xel 6 I' dpa tov A pégog éotlv Oudvvuov vé B.
aove & A pégog & tov I' budvvpov Svre té B-
oncp #0c deifou.

’

An'.

'Eav doitdpog péoog &xn 6tiovy, UmO bpm-
vopov agidpod perondijceral té ufgsl

’Aiduds pog 6 A uéoog éérm 6miovv tov B, xal
16 B péper budvvpos fovw [agiduds] 6 I Adyw, Gre
o0 I' vov A pergei.

'Enel pap & B vov A uégog Zoriv Oucvvuov e
I, &ove 0% xel ) 4 povag tov I' pépog Suddvvpov
avTd, 0 dga uéoog oty § A povag tov I' doidpov, To
av1d pégog dotl xal 6 B tov A- lodug doa 7 A po-
vag tov I' agududv pevoel xal 6 B wov A. évaddo

2. o] corr. ex ro m. 2 V. 4. zp]om. p. I'] eras, V.

10. y.sgog] mg. . 13. I'] in ras, 9. opwYVEoY 7OV F p-
évra] 6v- supra m. 1 P; om. p-_ 15. p" BY, P m. rec; pa’ p
16. vwé] m. 2 B. 18. zov] 26 Py, et e corr. V,

opdvvgoy p. aec&pog] om. Pp. 20. 4] corr. ex B p m. 2
21. éct{vl) do1l el V. 22. fory PB, comp. p. 23, wé-
Q0§ dou
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dico, numerum 4 partem habiturum esse a numero
B denominatam.

b Nam quoties B numerum A4 me-

— B titur, tot sint unitates in I. quoniam
| T B numerum 4 secundum unitates
—t 4 numeri I' metitur, et etiam unitas 4

numerum I" secundum unitates eius metitur, 4 unitas
numerum I" et B numerum A aequaliter metitur. itaque
permutatim 4 unitas numerum B et I' numerum A4
aequaliter metitur [prop. XV]. itaque quae pars est
A4 unitas numeri B, eadem pars est etiam I’ nu-
meri A. uerum 4 unitas numeri B pars est ab
ipso denominata. ergo etiam I numeri 4 pars est
a B denominata. quare 4 partem habet I' a B
denominatam; quod erat demonstrandum.

XXXVIIIL

Si numerus partem quamlibet habet, numerus a
parte denominatus eum metietur.

A | Numerus enim 4 partem
i 1B quamlibet habeat B, et a parte
i I" B denominatus sit I. dico, nu-
—id merum I' numerum .4 metiri.

Nam quoniam’ B numeri 4 pars est a I" denomi-
nata, et etiam 4 unitas pars est numeri I' ab ipso
denominata, quae pars est 4 unitas numeri I, eadem
pars est etiam B numeri 4. itaque 4 unitas nume-
rum I" et B numerum 4 aequaliter metitur. itaque
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dpa lodug ) A wovag vov B doududv petost xal o T
tov A. 0 I dga tov A pevgeir Omep ¥0ee Octfu.
r8'.
‘dotduov sbgelv, 0g fAdyi6ros dv Fker ta

dodévra péon.

"Eoro ta dodévre pépn va A, B, I 0si 07 aged-
pov ebesiv, Og éAdyiorog dv Ete 1o A, B, I' uden.

"Eetwcav pap tois A, B, I' péosoww ducdvvpor doid-
pol of 4, E, Z, xol elhfjgpdo vxo tov 4, E, Z édy-
drog ueT@ovuevog deudipog o H.

‘O H doo opdvvpe péon Eye voig A, E, Z. toig
0t 4, E, Z opdvvue pépn éoil te A, B, I" 6 H dga
ée va A, B, I" péopn. Aéyw 01, Ove nal éAdyiorog dv.
& yag pif, &otar wg vov H éideoav dgududs, og &t
e A, B, I' uépy. ¥6te 6 O. énel { @ &ya va A,
B, I' uéen, 6 © dga Umd ouoviueY doidudy petgndij-
oevar voig A, B, I' uépeowv. voig 0t A, B, I uépsowv
oudvvpor deudpol elow of A, E, Z° 6 @ Gga vmd
tov 4, E, Z pevocirar. xel éorwv éldoswy tov H-
Omep dotlv @dvvarov. ovm dga Eetar tig vou H éAdo-
ooy aguiuds, og el va A, B, I' udon® Smeg 0e detfar.

1. lodxig] om. p. 3. wa’ BV, P m. rec.; uf p. 6.
fotw 10 dodévre pden] supra m. 1 p. 8. forwoav] -cay
supra V. yde]om. BVpo. 9. nai ellrjgpdm vxd tdv 4,E Z}
mg. ¢. 6 vwo BVpg. 10. Post ¢ H add. Theon: éx:l (éxe
o0ov Vo, xel éxel P m. rec) 6 H 9w zdv 4, E, Z peresitas
BVpg, P m. rec). 11. &ea] Pp, om. BV ¢. 12, dotl]
éovdw PB, om. p. td]J om. P. I'] sapra m. 1V, 14,
Post ui; add. Theon: 6 H é#ldyioros av £zz1 va A, B, I'" uien
BVpo, & yeo uy 6 H éldyiorog v mg. @). forar] foto Pp.

7ig] supra m. 2 V. 15, péen] om. P. 19, lerrar P. 2L
Ante dgiduds eras. 6c V. In fine: Eduleldov oroiysiwy ¢ PB.
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permutatim 4 unitas numerum B et I' numernm A4
aequaliter metitur {prop. XV]. ergo I' numerum A
metitur; quod erat demonstrandum.

XXXIX.

Numerum inuenire minimum, qui datas partes ha-
beat.

4 B Sint datae partes 4, B, I'.
—t Lol t oportet igitur numerum inuenire

4, , minimum, qui partes 4, B, I'

—_—Z habeat.
A partibus enim 4, B, I" de-
®  nominati sint numeri 4, E, Z,
et sumatur!) numerus H, quem 4, E, Z minimum me-
tiantur. H igitar partes habet a numeris 4, E, Z
denominatas [prop. XXXVII]. uerum a A, E, Z de-
nominatae partes sunt 4, B, I. itaque H partes 4,
B, I' habet. iam dico, eum etiam minimum esse.
nam si minus, erit numerus aliquis numero H minor,
qui partes 4, B, I' habeat. sit & quoniam @ par-
tes 4, B, I' habet, numerum @ metientur numeri
a partibus 4, B, I' denominati [prop. XXXVHI].
uerum a partibus 4, B, I' denominati sunt numeri
4, E, Z. itaque ® numerum numeri 4, E, Z metiun-
tur. et minor est numero H; quod fieri non potest.
ergo non erit numerus numero H minor, qui partes
A, B, I" habeat; quod erat demonstrandum.

1
¥

1) Itaque Euclides hic quoque prop. 36 de tribus tantum
numeris demonstratam tacite ad quamlibet numerorum maultitu-
dinem transtulit, sicuti supra in prop. 33 eodem modo prop. 3
tacite dilatauit (u. p. 266 not.).
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‘Eav a6iv 6601dnmorody dgidpol éEfg dvd-
Aoyov, of 0t &xgot avraVv medrOoL MWQPOS wAAij-
lovg wowy, éAdyiarol &l6L TGy Tov adrév A4-

5 yov éyvrav avrolg.

"Eotwoay omocoioty dguduol EEfg dvdAoyov of
A, B, I, 4, of 0t &xngot atnedy of A, 4, me@ToL TYOG
aAlijiovg ormoay® Adym, 6vi of A, B, I', 4 éAdyieTol
sloe Ty Tov avtdy Adyov dvrev evrois.

10 El pag w1, éovweav éldrroves vov A, B, I'y 4
of E,Z, H, ® v 1¢ aitg Adpp Svres avrols. mxal
énel of 4, B, I', 4 &v v¢ avrg Adye &lel vois E, Z,
H, @, xai oty lgov ©0 niidog [tédv A, B, I, 4] 16
ndide [vév E, Z, H, @], 0. lsov &ouo éotlv ag 6 A

15 mwoog Tov A, 6 E mpdg tov @. of 8t A, 4 mparou,
of 0% modror xal Adyiovor, of 0% éAdyiovor dLl-
pol pergotior Tovg TOV avrdv Adyov Eyovveg [odxig
8 t& peltov Tov pelfove xal 6 éidoewv Tov éidadova,
vovréoTey 8 Te fyovuevog TOV nyovuevov xel O Emd-

20 uevog Tov Emdusvov. psvost doo 6 A vov E o pel-
fov Tov éAdedove Omsg fovlv advvetov. ovx dge

Evxleldov croryelov ¢ : n V. Post titulum in textu scholi-
um ad VII, 39 habent Vpg; u. app. 4. @aw] om. V.
eloww PB. 9. elaww B. 11. H] postea insert. V. 12,
4] postea insert. V. eloiv B, 13. nal doTiv — 14: 6] mg.
m 2V. 13.tdv 4, B, I, 4] om. P. 14. tév E, Z, H, 0]
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L

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt
eorum, qui eandem rationem habent.

Sint quotlibet numeri inter se proportionales dein-
ceps 4, B, I', 4, et eorum extremi A4, 4 inter se
primi sint. dico, numeros 4, B, I', 4 minimos esse
eorum, qui eandem rationem habeant.

Al —— E

B! ! 1 1Z
N —+H

A\ 11 18

Nam si minus, numeri E, Z, H, ® numeris 4, B,
I, 4 minores sint eandem rationem habentes. et quo-
niam 4, B, I', 4 et E, Z, H, ® in eadem ratione sunt,
et multitudo multitudini aequalis est, ex aequo erit
[VII, 14] 4: 4 = E: ®. uverum 4, 4 primi sunt,
primi autem etiam minimi sunt [VII, 21], minimi
autem numeri eos, gui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem ef minor minorem
[VIL, 20], h. e. praecedens praecedentem et sequens
sequentem. itaque 4 numerum E metitur, maior

om. P. 18. 6 e pelfwy — 19: zovréoriv] P; om. Theon
(BVeg).  21. addvarov] &romov Vo
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of E, Z, H, ® éidecoveg Ovves tov 4, B, I', 4 év
TG et Adye eloly adrolg. of A, B, I', 4 e
éAdyiorol slor tev Tov avtov Adpov éydvrev avrois
Omeo £0cr Oelto.

B :

‘dotduovg evosiv éEfjg avaloyov édaygleTovg,
8oovg dv émiraly Tig, év T dodévre Adyep.

"Eorw 6 dodsls Adyog v élayieroig douduois o
tov A mpog Tov B el 0% dguBpovs evpetv EEdg
avdlopov éAayierovs, O6ovs v wg émzaly, fv TH
t00 A mpdg tov B Adye.

Emwrerdydooay 0y véooapeg, xal 0 A fevrov
wollarwdaoideag tov I’ mowsltw, tov 0¢ B moddamwie-
gideag Tov A mowslrw, xal e 6 B Sovrdy modde-
mhecidioag tov E mowslrw, kel &t 6 A todg I, 4, E
rworiemiacidoag tovg Z, H, @ moweltw, 6 0% B zov
E moidamdacicdag tov K noelro.

Kol émel 6 A Sovtdv udv mollemiacidGog TOV
I’ memolyxev, tov 0¢ B moldamiaoiddag tov A me-
molynev, &6t Ggo og 6 A mgog Tov B, [oTrag])
0 I' mgog tov 4. mdiw, émel 6 udv 4 1ov B moi-
Lamieoidoag Tov A memolnynev, 6 0t B favrdv modle-
nheciiceg 10y E msmoinxev, éndvegog dga tov A, B
t0v B mollamiaciicug éxdregov Ty A, E memolnxev.

3. slowv P. ovzoig] om. V. 7. g dmrafy P. 9.
£E7c] supra m. 2 V, om. ¢.  10. Zmzdly ws Vo 12,
téaooges| 6 P et post ras. 1 litt. B. 18, zov 6t B — 14:
mwoteltw] om. . 18, pév] om. V. 19, memoinxev] (prius)
nmemolnus V. 20. Ante Zoriv add. Theon: dgudpos 07 6 4
8¥0 tovg 4, B mollamlaordoag rovg I', 4 memolnnev (BV o).
t6v] insert. .  obzwg] om. P. 21. pév] P, om. BVg.
24. rav] zov P.
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minorem; quod fieri non potest. itaque E, Z, H, ®
eandem rationem non habent ac A4, B, I', 4, quibus
minores sunt. ergo 4, B, I, 4 minimi sunt eorum,
qui eandem rationem habent; quod erat demonstrandum.

II.

Numeros inuenire minimos deinceps proportionales
in data proportione, quotcunque propositum erit.

Sit data proportio in numeris minimis') A4: B.
oportet igitur numeros inuenire minimos deinceps pro-
portionales in proportione 4 : B, quotcunque propo-
situm erit. — propositum sit, ut quattuor inuenia-

"mus, et sit 4> 4 =T, AXB= 4, B>< B —=E,
AXIT=12Z, A} d=H, A>XE=0, B<XE=K.

—14 j———o—1I"

et quoniam A< 4 =TI et 4>< B =, erit
A:B=T":4 [VI], 17].
rursus quoniam A4 >< B = 4 et B >< B = E, uterque
4, B numerum B multiplicans utrumque 4, E effecit.

1) 8i proportio data minimis numeris proposita non est,
per VII, 83 minimos inueniemus eorum, qui eandem ratio-
nem habent.

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 18
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éoriv dpa ag 6 A xeds tov B, oviwg 60 4 meds
tov E. ald’ &g 6 A =mpog tov B, 0 I' medg Tov
A4 xal og dpe 6 I' xpds 1ov A, 6 4 =meog tov E.
xal éxsl 6 A tovg I’y A4 mordaxladidcas zovs Z, H
xemolnxev, &6ty doa @g 0 I' xpds tov A, [ovrag)
0 Z xog wov H. wg 6t 6 I' xpog tov A4, obres
v 6 A xedg 1ov B: xal &g dpe 6 A =og Tov B,
6 Z =pds tov H. malv, Zxsl 6 A tovg A, E mol-
Aaxlacidoas tovg H, O xemoimxev, fonv dpa ag 0
A neog Tov E, 0 H =pog wov ©. ald’ og 6 4
xp0g tov E, 6 A mpés tov B. xal &g dpa 6 A
7eog Tov B, ovtws 6 H xpds rov 6. xal Zmel ol
A, B tov E moldaxiasiadavres Tovg O, K nemourjxa-
ow, fonww doe og 6 A meds Tov B, ottwg & O
neog Tov K. @il @g 6 A mgdg tov B, olvwg ©
e Z mdg tov H xal 6 H mpdg tov ©. xal ag dpa
0 Z =medg tov H, otrwg 6 ¢ H mpos wov @ xal
0 O mgog tov K of I'y 4, E &oe xai of Z, H,
0, K avdloydv slow év v vov A medg Tov B Adye.
Adyo 81, 8 xal éAayiovor. émel pag of A, B d-
potol eloL Tov Tov avrov Adyov éydvreov avrols,
of 0t dAayieror Twv TOV avriv Adyov oviev me@-
Tor meds dAAjhovs &lolv, of A, B &po mpdror mEog
aAdjiovg elolv. xal éxdregogs piv tav A, B éavrov
moldamdacidcag éxarsgov vov I'y E memolnusv, éxo-
vegov 8% tdv I', E mollawlaciideg &xdregov Ty
Z, K memolprev: of I'y E dgo xal of Z, K medroe
ngog dAldjlovg eloly. éov O} @6y Omocoioty GgLd-
pol étfg avdioyov, of 0t éxgor atrdy medror mEog

2.6 I'] odtog & I' V. 3. nal o dea & I" meds 10w ]
mg. m. 2 V addito in fine otrwg. & 4] nei 6 4 V, odrog
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itaque 4: B= 4 :E [VII, 18]. uverum A:B=1I":4.
quare etiam I': 4 = 4 : E. et quoniam 4 X<XI'=1Z
et A d=H, erit I': 4=2Z: H[VI],17]. verum
erat I': 4 = A : B. quare etiam 4: B=Z: H. rur-
sus quoniam A4 < 4 = H et 4>< E = @, erit [VII,
171 4: E= H: 0. verum 4: E= A4:B. quare etiam
A:B=H:0. et quoniam
AXE=60 ¢ B<X E=K,
erit [VII 18] 4: B=@: K. uerum
A:B=Z:H=H:0.

quare etiam Z: H=H:0 =0@: K, itaque I, 4, E
et Z, H, ©, K proportionales sunt in proportione 4 : B.
iam dico, eos etiam minimos esse. nam quoniam .,
B minimi sunt eorum, qui eandem rationem habent,
minimi autem eorum qui eandem rationem habent, inter
se primi sunt [VII, 22], 4, B inter se primi sunt. et
uterque 4, B se ipsum multiplicans utrumque I, E effecit,
utrumque autem I', E multiplicans utrumque Z, K effecit.
itaque I, E et Z, K inter se primi sunt [VII, 27].%)
sin quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, et
extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt eorum,

1) H. e. I' et E primi sunt inter se et item Z et X. nu-
meros I', E, 4 corollarii causa per totam propositionem
respicit.

wol 6 4 . E] e corr. V. 4. todg] corr. ex rop V. zovg]
corr. ex o V. 5. ovrwg] om. P. 8, H] seq, ras. 1 litt. V.
10. 6 H] ottog 6 Hgetm 2V, dir’ mg]mgd‘sP 12.
ovtwg xnel P. 14. otrwg] om. BV(p 16. ald’ ] 5eiydn
&t xal Theon (BV ). 17. ze] om. P. 19. loymll supra,
m. 2 B. 21 elow P.  advois — 22: ydrteov] om

Post &yévzeov add. adroiy Vo, et supram. 2 B.~ 24. slol Vq:
27. K] (alt) H ¢. 29. 9¢] om. g.

18*
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dAdAovs w6, EAdyieTol &6 TV TOV avrtov Adyov
éydvrav avroig. of I'y 4, E doe xel of Z, H, 6, K
dyorol &6r TdY TOVY avtov Adyov éoviev roig
A4, B dmep &0er Oeibou.

[}

IIggiopa.

‘Ex 07 vtovtov @avegdv, ot dav roels douduol
étqjg avdioyov éloix:.o‘rm @6t TV TOV avtov Adyov
éovrav adrois, ol é&xgor avrdv tergaywvo:. &le,
dov O té6cagss, xvfor.

10 a

Edv @6y dmocoiovv doidpol £Eijs dvdio-
yov Adyi6ToL TGV TOV avTov Adyov {ydvrav
avtoig, of GxpoL adTdY WEMTOL WEOS dAdfjAovg
sLGLv.

15  “Ectwcav oOmodoiovv douduol éEfs avadoyov édd-
§L6T0L TOY TOV avrdv Adyov éydvrev avroly of A,
B, T, 4 Adyw, 61 of éxgor avrev of A, 4 medro
wdg alljlovg eloiw.

Elpdacay yag dvo udv douduol éldyietor v

00 7@ vov A, B, I', 4 Aéyp of E, Z, vpeis 0% of H, O,

K, nol éng évl mhelovg, fwg 0 AauPaviuevov midj-

dog leov pévyror tG whide tév 4, B, I', 4. &ldij-

pdwoay xol derwdav of 4, M, N, E.

1. #lewv PB. 2. K] corr. ex I' m. 2 V. 5. mootoue]

mg. m. 2 V, om. ¢. 6. fdv] &v seq. ras. 2 litt. P. 7.
wow £1azwtot Vo. dow B. ldyov] mg. ¢. 9. 84] supra
m 2V, téaccgsg] 0 B. 17. I'] postea insert. m. 1 V.
20. of H] corr. ex of m. 2 B 21. K] in ras. P. ned ]
supra, add. of m. 1 P; xel ds/ B. Fwg o0 Theon (BVg),
fwg é&v August. 28. formoar] -¥ e corr. m. rec. P,
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wui eandem rationem habent [prop.I]. ergo I, 4, E
et Z, H, ® K minimi sunt eorum, qui eandem ratio-
nem habent ac 4, B; quod erat demonstrandum.

Corollarium.

Hinc manifestum est, si tres numeri deinceps pro-
portionales minimi sint eorum, qui eandem rationem
habeant, extremos eorum quadratos esse, sin guattuor,
cubos.?)

1L

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt
minimi eorum, qui eandem rationem habent, extremi
eorum inter se primi sunt.

Sint quotlibet numeri deinceps proportlonales A,
B, Iy 4 minimi eorum, qui eandem rationem habent.
dico, extremos eorum .4, A inter se primos esse.

sumantur enim duo

—td 1B | r L
l a numeri minimi in pro-
E 2 portione numerorum 4,
‘ H o B I, 4 [VII, 33] E,
K Z, tres autem H, 0, K
K .
— A M ‘l et deinceps uno plures

[prop.I1], donec multitu-

= do sumpta aequalis fiat
multitudini numerorum 4, B, I, 4. sumantur et sint
A, M, N, 5. et quoniam E, Z minimi sunt eorum,
qui eandem rationem habent, inter se primi sunt

1) Nam B=T:
praeterea

4d4:EetI'= 4% E = B*
A: =
K=BX><E

4:
B = @:Ket Z=A4><I'=4%
= BS
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Kol énel of E, Z éldyi6vol &lor tov ©ov avtow
Adyov éyovtemv adroly, medTor meds dAdijlovs &lelv.
nal émel éxaregog tov E, Z éavvov plv moddamwie-
oudoag éxdrepov tov H, K memolnxev, Exategov 0%
tév H, K moldandeoidoag éxdtegov tov A, 5 me-
wolnxev, xal of H, K doa xal of A, E medror mgog
dAdijdovg elelv. xal émel of A, B, I'y 4 &heyiorol
&6l Ty Tov avtév Adyov $ydvraw mfvtotg, elol o}
xal of A, M, N, 5 éAayiotor év 16 alrd Adpym Gvres
rois A, B, I'y 4, xnai éovwv loov o uln&og tov A,
B, Iy 4 v¢ nhijds tdv A, M, N, &, Exacros dou
tév 4, B, I, 4 éxdore tév 4, M, N, 5 ldog éatlv
loog oo éotlv 6 piv A vg A, 0 0 4 ©g K. xal
stoww of A, 5 mparor meds alifjlovs. xel of A, 4
dga momtor meog aAdnlovg elolv: omsg &der Oeiba.

d’.

Adyov dodéviwv 6mocmvovy v dAayicrolg
cQuduolg doLduovs evoeiv EEfig avdloyov ia-
gl6tovg v tolg dodeioL Adyous.

"Eotwoay of dodévreg Adpor v éhayiorors cQud-
polg 8 e ro0 A mpdg vov B mal 6 tov I' meds
w0y 4 xal . 6 tov E medg tov Z° Oel 07 doud-
uovg evgeiv EEfjg avdioyov aylorovg &v vE T TOU
A mgdg tov B Adpe xal &v ¢ tob I' meog tov A
xel &re év 1 Tov E mpodg vov Z.

Elijpde pag 6 Umé tdv B, I' éldyiorog pergov-
pevog aguduog 6 H. xol o6dmg piv 6 B vov H

1. xal édmel — 3: favroy pév] o[ aga dngot a'utmv of 4, &
:rtemtot mQog ddijlove slady. g ¢l yog of E, Z modror Exdregog

0t edrdv_fxvréy Theon (BVg). 1. siow P. 4 K] oras. V.
5. 7y 4] wov 4 P. 6. xaf] om. BVg. %l of 4, § — 7:

N
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[VII, 22]. et quoniam E <X E=H, Z>X< Z =K
[prop. II coroll.] et EXX H=d, Z>< K = 7 [id.],
et H, K et 4, 5 inter se primi sunt [VII, 27]. et
quoniam A4, B, I, 4 minimi sunt eornm, qui eandem
rationem habent, et etiam 4, M, N, 5 minimi sunt
in eadem ratione ac 4, B, I, 4, et multitudo nume-
rorum 4, B, I', 4 multitudini numerorum 4, M, N, &
aequalis est, singuli 4, B, I', 4 singulis 4, M, N, 5
aequales sunt. itaque 4 = 4, 4 = E. et 4, & inter
se primi sunt. ergo etiam 4, 4 inter se primi sunt;
quod erat demonstrandum.

Iv.

Datis quotlibet rationibus in numeris minimis nu-
meros inuenire minimos deinceps proportionales!) in
rationibus datis.

Sint datae rationes in numeris minimis A: B,
I': 4, E:Z. oportet igitur numeros minimos inuenire
deinceps proportionales in rationibus

A:B, I': 4, E: Z.

sumatur epim, quem minimum metiuntur B, I,

numerus H [VII, 34]. et quoties B numernm H me-

1) Uerba £&ijs awdloyoy hoc loco proprio sensu usurpata
non sunt; neque enim rationes inter se aequales sunt. significat
Euclides, terminum sequentem prioris rationis praecedentem
esse posterioris. habet idem Campanus.

elolv] modtor nol of A, 5 Theon (BVg). 7. nel émsl — 8:
elo) mg. m.1 P.  7.4] om. B. 8. elor] sloww P; dor Vop.
9. flayieror] om. V. 14, eloww] P; émsl Theon (BVg).
Post «ailqjlovg add. Theon: elolv, oo 8% 6 piv 4 76 A 6 6
= tp 4 (BVg) 18. dvdloyov] P; V mg. m. 1, del. m. rec.;
om. Be. 19, dofsioww B.  21. zov] corr. ex ta V.  22.
81] seq. ras. 2 litt. V.  23. dwvdloyor] om. BV¢.
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uergel, rodavrang xel 0 A Tov @ ucTosiro, 06duig
0 6 I' vov H pergel, vooavvanig xal 6 4 tov K
uetgeirm. 6 0t E tov K fjtor pstoel 1 oY uergst.
perositm modregov. xal o6axig 60 E tov K pevesl,
rodavraxig xel 6 Z tov A pergelrw. xol émel i6d-
mg 6 A vov @ pergel xal 0 B tov H, fonw doo
wg 6 A medg tov B, ofrwg 6 @ mdg rov H. duw
e abre 0 xel og 6 I' meog wov A, ovrwg 6 H
ngog Tov K, xal fr. &g 0 E meog tov Z, otrwg 6
K moog tov A* of @, H, K, A &oa EErjg avdiopdy
glow & te @ vov 4 meog tov B xal év v voi I'
npog To0v A xal nu év 16 tov E moog tov Z Adyo.
Aéyw 07, Ote xal éAdyievor. &l pag w1 &low of O,
H, K, 4 éEtjg avddoyov éAdyoror dv te volg 10v A
mpog Tov B xal vov I’ modg tov 4 xal év vg tov
E mods tov Z Abyoig, éotwoev of N, &, M, O. xal
énel dovv o3 6 A mpdg tov B, olrwg 6 N medg
ov [E, of 6% A4, B Zlayperor, ol 0t éAdyioror pe-
790D6L Tovg OV avTOv Adyov Eyoviag ledmg O &
pellov Tov uslfova xal 6 éldecwv v éAdecova,
TovTéoTiy 8 T nyovuevog Tov nyovuevov xal 6 Exo-

pevog Tov Emduevov, 6 B doa Tov 5 upsvesi. S

1. ®] eras. V. 2 xaf] om. Vg. 9. &1r ¢¢] in ras.
m. rec. P. 10. @, H] e corr. post ras. 2 litt. V; H, ® B.
avdaloyoy] P; om. BVe, 11. z¢] om. V. 13. @] eras. V.
@, H} H, ® B. 14, avdloyov] P; mg. m. 1 V, del. m. rec.;
om. Bp. ze]lom. BVep. 15. #al] xel év 26 P.  év =] in
16 B, #1u v v V. 18, Post ioyog add. Vo: Zoovral teves
wov H, O, K, 4 skie (mg. V) éldocoveg doiduol & ¢ 7ois
700 A mgos 10v B ual tov I' meds zov 4 el Fru (supra V)
109 E mpog tov Z 1dyoig; idem B mg. m. 2 om. £&ij¢ et &
17. wg] supra m. 2 V. N] H ¢. 18. of &% Zldyierol]
om. P. pergovay-Vo. 20. éldrray tév éldrrova V. 21,
ze] om. P. 22. doc] fn g.

(N
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titur, toties etiam .4 numerum @ metiatur, quoties
autem I" numerum H metitur, toties etiam 4 nume-
rum K metiatur, E igitur') numerum K aut metitur

Ar—— Bi~ 1
I 1 Al 1
EBi———— Z———— 1

f——N H

! I
l 1
= @
. ' I —1
M K
1 10 !

aut non metitur. prius metiatur. et quoties E nume-
rum K metitur, toties etiam Z numerum 4 metiatur,
et quoniam A4 numerum ® et B numerum H aequa-
liter metitur, erit 4 : B == @ : H [VII def. 20. VII, 13].
eadem de causa erit etiam I': 4 = H: K et prae-
terea E:Z = K: 4. itaque ®, H, K, A deinceps pro-
portionales sunt in rationibus 4 : B, I': 4, E : Z.
iam dico, eos etiam minimos esse. nam si @, H, K,
4 non sunt minimi deinceps proportionles in rationi-
bus 4:B, I': 4, E: Z, minimi sint N, 5, M, O. et
quoniam est 4: B= N:JH, et 4, B minimi sunt,
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem,
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem
[VIL, 20], B numerus numerum 5 metitur. eadem

1) Uidetur enim pro 8¢ lin. 3 scribendum esse d7; cfr.
p. 194, 23, 262, 11.
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v avve O xal 6 I vov = pevgel” of B, I' &pa vov
E uergovow’ xal o fAdyieros doa Vmd tév B, I
uergovuevog wov E pevonds. éldyierog 0F U THW
B, I' usvpeivar 6 H' 6 H &pe tov 5 pevoei 6 pel-
tov Tov éAdcoove Omsp Zorly ddvvarov. ovx doa
Eoovral twveg tov O, H, K, A éldecoveg doiduol
knig &v te ve tov A meog tov B xal g Tov I
wgog ©ov A xal Fru 1 tov E medg tov Z Adym.
My pergelvo 0y 6 E tov K. xal eldijpdo vmd
tov E, K éldyerog perpovuevos agududg 6 M.
nel 06dng ptv 6 K vov M uevosl, vodavrang xai
éxdregog tov @, H éxaregov rév N, 5 ustoeiro,
06dng 0t 6 E vov M pevgel, tocavrdxig xal 6 Z
oy O pevpsirw. émel lodwng 6 @ Tov N uevosl xal
6 H tov B, éorww &ga og 6 @ mpog tov H, ovrwg
6 N mpog wov K. dg 0% 6 @ mpdg wov H, obramg
6 A mpdg 1ov B' xal dg dga 6 A mede Tov B, ob-
twg 6 N meog tov 5. dia vex avra O xal og 6 I'
medg oV A, olrwg 0 & mdg tov M. mdiw, émsl
lodnig 6 E tov M perpel xal 6 Z wév O, Eotww dgu
wg 6 E mgdg tov Z, ovrwg 6 M modg tov O* of N,
¥, M, O goa étfig avddoyov elow év volg tov v A
wpog vov B xal tov I' meds tov A xal &ri tov E
mpdg tov Z Abyois. Aéym 01, Cve xel éddyieror év

1. B, '] I, B BVg. 2. pergodor V. om6] o vmé P.
4. peroeirar ) H. o H agu] del. m. 2 B, mg. pereovusvig
dorv 6 H "0 H doo t0v 5 peveel. 6. O, H] H, @ By et
in ras. V. 7. Post £&jj¢ in B insert. m. 1: awxloyov 1:5]

om. P. 8. 4] 4 léye Vo léyp] om. V. 11. péy

m. 2 V. M] pi . 12. ®, H]| corr. ex H, © V;
H, ® PBg. 13. M] pij @ 14 éns(] wal éned V m. 2, @.
20, Zomw doa — 21: Tov 0] P. 22. dvaloyor] om.

BVge. z08] zdv P. 1] om qu. 23. fri] om BV,
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de causa etiam I' numerum 5 metitur. itaque B, I
numerum £ metiuntur. quare etiam, quem minimum
metiuntur B, I', numerum 5 metitur [VII, 35]. mini-
mum autem B, I' metiuntur numerum H. itaque H
numerum 5 metitur, maior minorem; quod fieri non
potest. itaque nulli numeri numeris @, H, K, 4 mi-
nores deinceps in rationibus 4: B, I': 4, E: Z erunt.

ne metiatur igitur E numerum K. et sumatur,
quem minimum metiuntur E, K, numerus M [VII, 34].

~

A T A - Ei

B A b z 1
Hi—— — @
K 1—i IT
M I f—1P
H— X
No—mM—— —_——T
(o))

et quoties K numerum M metitur, toties uterque ®, H
utrumque N, 5 metiatur, quoties autem E numerum
M metitur, toties etiam Z numerum O metiatur. quo-
niam @ numerum N et H numerum 5 aequaliter me-
titur, erit @: H = N : 5 [VII def. 20. VII, 13]. uerum
O:H=A4:B. quare etiam 4:B=N:J5 eadem
de causa etiam I': 4 = 5: M. rursus quoniam E
numerum M et Z numerum O aequaliter metitur, erit
E:Z = M:0 [VII def. 20. VII, 13]. itaque N, 5,
M, O deinceps proportionales sunt in rationibus
A:B, I': 4, E: Z

24. #Adyotol slowwy V. Dein add. BVeo: & yee wyj slow
Zldyiseor (om. B) of N, 5, M, O £&ijs (fidyioror add. B).
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toig A B, I' 4, E Z Adyoig. & pog uij, E6ovral
rweg tov N, 5, M, O é\decoveg agiduol g ava-
doyov év voig A B, I' 4, E Z Adyois. é6rmcar of
II, P, 2, T. xal émel dovwv &g 6 IT meds tov P,
otrwg 6 A medg tov B, of 0t A, B éAdyoror, of
0t éAdyioToL pergovioL Tovg TOV avrdv Adyov Eypoviag
avroly ledxig & te fyoduevog TOV fpovpevov xel O
émdusvog TOV émduevov, 6 B dga tov P pevgel. O
re. avre 0 xal 0 I' vov P pergsi of B, I' dpa w0v
P pergovoww. xal 6 éAayiorog dpo vmd tév B, I
petgovuevog Tov P uevoricer.  éAdyiovog 0F Umd Tov
B, I' uergovuevdg doriv 6 H* 6 H &gu tov P pergel.
xel oty og 6 H mpds vov P, ovtws 6 K mdg tov
2 xal 6 K dpo tov X pevosl. usvoel 0% xal 0 E
wov 2 of E, K &ga vov X pergovow. xal & éAa-
qiorog doa vwo tov E, K pergovusvos tov X pe-
rofjeer.  élayierog 0 vwo tov E, K pevgotusvdg
dovwv 0 M- 6 M dga tov X pevoel 6 pelfov Tov
éAdogove’ Omegp fotlv advverov. ovx &pe Edovral
twes tov N, B, M, O fdocoveg douduol &g dva-
Aopov &v te toiz tov A medg vov B xal vov I' moig
tov A xel v vov E mgog tov Z Adyos® of N, 5,
M, O idpa &g dvdloyov éAdyierol elowv- év toig A
B, I' 4, E Z Adpoig” Omeg &der deita.

1. 4, E,Z] om. B. & yag w7] om. BVg. 2. N]
Hg. dvdioyov] om. BV o, 7. ze] om. BVg. 10. ps-
zoovor V. 11, éddyiotog 0% vmo tov B, I' pergovpevog)
o 0 éldyiorog V. 12. H] mutat. in © m. 2, supra H
m. 2 B. H] item B. puszenes V. 18. H] uti supra B.
15. dea] ér g. 18. 2] corr. ex E V, 20. avdloyow)]
om, BV, 21. 74¥] om. B. 22, 7z0¥] om, B. #u] & P.
zév] om. B. 23, évaloyoy] om. BVy.  &] om. P.
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iam dico, eos etiam minimos esse in rationibus

A:B, I': 4, E: Z.
nam si minus, numeri numeris N, 5, M, O minores
deinceps proportionales erunt in rationibus

A:B, I': 4, E:Z.
sint I7, P, 2, T. et quoniam est J1: P= 4 : B,et 4, B
minimi sunt, minimi autem eos, qui eandem rationem
habent, aequaliter metiuntur praecedens praecedentem
et sequens sequentem [VII, 20], B numerus numerum
P metitur. eadem de causa etiam I' numerum P me-
titur. itaque B, I"' numerum P metiuntur. quare etiam
quem minimum metiuntur B, I, numerum P metietur
[VIL, 35]. quem autem minimum metiuntur B, I', est H.
itaque H numerum P metitur. et H: P= K:X)
quare etiam K numerum X metitur [VII def. 20].
uerum etiam E numerum X metitur {VIL, 20]. itaque
E, K pumerum X metiuntur. quare etiam quem mi-
nimum metiuntur E, K, numerum X metietur [VII, 35].
quem autem minimum metiuntur E, K, est M. itaque
M pumerum X metitur, maior minorem; quod fieri
non potest. itaque nulli numeri numeris N, 5, M, O
minores deinceps proportionales erunt in rationibus
A:B, I': 4, E:Z. ergo N, &, M, O minimi sunt
deinceps proportionales in rationibus 4: B, I"': 4, E: Z;
quod erat demonstrandum.

1) Nam H: K=T": 4 (p. 280, 8) = P: 2. tum u, VII, 13.
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’

&

Of énimedor agidpuol mpdg aidnlovg Adyov
Eyovee tov Guyneiusvov éx TV mlevod.

"Eormoav émimsdor agiduol of A, B, xal tov piv
A mlsvgal Eotweov of I'y 4 dgiduol, rov 0t B of
E, Z+ 1éyw, 8t 6 4 moog tov B Aopov &g tov
oupxelpsvov éx Ty mlsvodv.

Adyov pag dodévtwv tov 1e Ov &a 0 I' meog
1ov E xal 6 4 medg wov Z sllijpdmeay agiduol
étng Edyioror év voig I' E, 4 Z Aoyous, of H, O, K,
dore clvew @g pdv vov I' medg tov E, ovrwg Tov
H mgds tov O, g 0 ©ov 4 mdg tov Z, obrmg
0¥ @ mdg wov K. xal 6 A tév E mollamlecidoens
tov A moislrm.

Kol énel 6 4 vov piv I’ moddamdaciicag tov A
memwolnxe, Tov 0¢ E modhamdweidoag tov A memoinxev,
doriv dpa og 6 I' medg vov E, obrwg 6 A weodg tov
4. og 0t 6 I' wpog wov E, otrwg 6 H meog tov O
xal @g doa 6 H medg 1ov O, ottwg 6 A mdg Tov
A. mihw, énel 6 E vov A moldamlacieoas tov A
memolnxev, aAda uny xel tov Z mollemdadidoog TOV
B nemolnuev, Eoniv dga dg 6 A meds Tov Z, olrwg
0 4 mpog tov B. Ak’ ag 6 A meos tov Z, otrwg
6 @ mog 1ov K* xol og &oa 6 @ medg vov K, ob-
tog & A medg vov B. elydn 0F xal g 6 H moog
ov @, ovrwg 6 A meds Tov A* O lGov &pa fotiv

4. pér] om. P. 8. yao] del @. 11. zov H] 6 H P,
12, zov 4] 6 4 P.  18. xal 0 4 — 14: morefrw] om. Theon
(BVg). eorom loco habent BVeg: of dex H, ©, K meds
alijlovs Eyove: Todg tdv mlsvedy Adyovs. dil’ 6 tov H medg
tov K Adyos obyxeizon éx ved 1o H meog zov @ xal 10d 70v

-
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V.

Numeri plani inter se rationem habent ex lateribus
compositam.

Sint plani numeri 4, B, et numeri 4 latera sint
I, 4, numeri B autem E, Z. dico, esse

A:B=T:E>d4:Z.

| 14 nam datis rationibus
}—-——————IB I':Eet 4:2%
! I 14 sumantur numeri deinceps
——tE 11— 1Z minimi in rationibus I': E et
———1H A4 : Z [prop.IV] H, @, K, ita
——1® bt sit 't E=H:0 et
——iK 4:Z=6:K.
4 ’ et sit 4 >< E= 4.

et quoniam 4 X TI'=4 et 4> E= A4, erit
I:E=A4:4[VI],17]. verum I': E= H: ®. quare
etiam H:® = A4: 4. rursus quoniam E>< 4 = A
[VIL, 16] et EXXZ = B, erit 4: Z = A4 : B[VI], 17].
uerum 4:Z=0:K. quare etiam ®: K= A:B.
demonstrauimus autem, esse etiam H:'@ = 4: 4. ergo

" 1) Bi hae rationes minimis numeris propositae non sunt,
per VII, 83 minimos numeros inueniemus, qui easdem ratio-
nes habent.

® moog ror K. ¢ H u(m mog_z0v K ldyow é’zst Tov ovyxel-
pevoy éx Ty mlevedy, Léym on, oz oty g 0 A medg TOW
B_(in ras. B), ovrws 0 H medg 1o K; punctis del. V. Dein
add. BVg: o 4 yig (B, Vm. 1; ualode 2; xal 6 4
meos @) To¥ E rollamlaciicas tov A Toeltw. 15. nal]
om. BVg. o 4) 8¢ 9. 16. memoinxe Vo. 17. E] postea
“insert. V.  20.¢] o pév P. 22. oftwg 6 4 — 23: mods
oy Z] mg. .
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o3 6 H mgos vov K, [oDrwg] 6 4 medg ©ov B. o 8t
H mpds tov K Adyov &yt vov ovpxslpevov éx tow
mhevgiv: xal 6 A &po moog tov B Adyov Eyer Tov
ovyxeluevoy éx tov mlevedv: Omeg E0e dsiar.

’

s.

Eev 66wy 6mocoiodv dguduol éEfg avd-
Aoyov, 6 0% medTog TOv devregov uy weref,
000} &AAog 00dclg ovdfve perproeL.

"E6twéay omodototy dguduol EEfg dvalopov of
A, B, 'y 4, E, 6 6% A tov B un perpeite’ Aéyw,
Ote 000% &Adog ovdelg ovddva pergioet.

" Ore utv ovv of A, B, I, 4, E étfjg aAlsjdovg ov
peT@ovow, @avegdv: ovd: peo 0 A Tov B pergsi
Adyw 01, ru 000t &Adog ovdelg 0Ddéva pevgrioer. &
yao Ovvardv, pergeitow 6 A tov I. xal Boor eloly
ol 4, B, I, tocovror eljpdwoay éAdyievor doiduol
TGV TOV avTov’ Adyov éydvrev voig A, B, I' of Z, H,
6. xal énel of Z, H, @ év ©6 avrg Adyo &lol voig
A4, B, I, nal éorwv loov ©o mAjdog vév 4, B, I" 10
nhjdee rov Z, H, @, 8 leov &ga dotlv og 6 A
mog tov I, oDtwg 6 Z meog tov O. xal émel lonv
g 6 A mgog tov B, obrwg 6 Z mpog Tov H, ov
petoel 02 6 A Tov B, o pevgel doa 0v0E O Z TOV

1. odtwg] om. P. 4] in ras. P. z6v] om. P. 2.
wov K] K P. 76v] corr. ex 6 @, 8. pergeicer @, sed
corr. 12. E] om. g. 0¥] m. rec. P. 18, pergover

Pm 1, Voj; ysrgnaovm P m. rec. 14. ¢l yag b‘watov, pe-
ToslTm S A zow r] ls'ym 70:9, ou oV pereel 6 A vov I Theon
(Bch) 16, xal Goot] Soor yd¢ Theon (BV gp). . &l-

oiv PB. 21, Z] Z, H B.
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ex aequo erit [VI], 14] H: K= 4: B. uerum
H:K=T:E>xA4:2}

ergo etiam 4: B =1I":E > 4:Z; quod erat demon-

strandum.

VL

Si quotlibet numeri deincéps proportionales sunt,
et primus secundum non metitur, ne alius quidem
. ullus alium metietur.

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,
' B, I, 4, E, et A nume-

4 rum B ne metiatur. dico,
B— ne alium quidem ullum
I ! alium mensurum esse.

a n iam hoc quidem mani-
E: | festum est, numeros 4, B,
Zi | I, 4, E deinceps inter se
H— non metiri. nam 4 nume-
o rum B non metitur. dico,

ne alium quidem ullum
alilum mensurum esse. nam si fieri potest, 4 nume-
rum I' metiatur. et quot sunt 4, B, I, tot sumantur
minimi numeri eorum, qui eandem ac 4, B, I' ratio-
nem habent Z, H, @ [VII, 33). et quoniam Z, H, ®
in eadem ratione sunt ac 4, B, I', et multitudo nu-
merorum 4, B, I' aequalis est multitudini numerorum
Z, H, ®, ex aequo erit 4:I'=7Z:0 [VII, 14]. et
quoniam est 4 : B = Z : H, et 4 numerum B non me-

1) Nam H: K= H: @< 0®:Ket H: ® =TI: E,
O@:K=4:727. .
Euclidos, edd. Heiberg et Menge. IL 19
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H' oVvx dga povdg éotiv & Z* 3 pag poves movia
aguduodv uevgel. xal elow of Z, @ medror mog aAdd-
Aovg [0v02 0 Z doa tov O pergei]. xal oty ag o
Z medg tov @, ovtwg 6 A meds Tov I ovdE 6 A
&pax vov I' pevpei. Ouolwg 07 Odetfopev, Bve 00O}
&Adog ovdelg ovdéve pergrics omsg E0er dsifou.

¢.

Edv dowv 6modoitovy agiduol [EEfg] dvd-
loyov, 0 0t modrog Tov foyaTov peTQi, xal
ToV 681)‘569011 BETQICEL

"Eorwéay Omocorotv aguiuol éEfjs avidoyov of
A, B, I'y 4, 6 6t 4 tov 4 perosive’ Adyw, Bt xal
0 A ©ov B upsrgel.

El yog oV upergel 6 A wov B, o000k &Adog ov-
dels ovdéve pergrioe peroel 0% 60 A vov A, petosl
doa nal 6 A vov B Gmep E0er dsibou.

7.

Eav 0v0 agidpdy peratd xata to cvveyls
dvdioyov dumintwoiv doidpol, 8vor &lg av-
Tovg petafd xava To ovveyis dvdioyov éu-
wixTovoiy agidpol, tocoror xal elg Tovg vov
avtov Abyov Egovraes [avrolg] perelv xara 7o
cvvegts avaloyov dumecovvTal.

dv0 yap agidudv vav A, B petafv xere o
ovverls dvaloyov ‘umimrérmeav dgiduol of I, A,

2. pergel dofudy Vo, »el elov] om, 9. 3. ovdd
0 Z &gu zov O peresi] om. P, 6. pezgel BV g. 8.
éEfg] om. P. 9. foyazov] in ras. V, 10, dsvzegov] in
ras. V. 12. xaf{] om. g. 14. 04] wj BVaq. 156. Post
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titur, ne Z quidem numerum H metitur [VII def. 20].
itaque Z unitas non est; nam unitas omnem numerum
metitur. et Z, @ inter se primi sunt [prop. ITI], et
est Z:0 = A4:1I. itaque [VII def. 20] ne 4 quidem
numerum I' metitur. similiter demonstrabimus, ne
alium quidem ullum alium mensurum esse; quod erat
demonstrandum.
VI

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,

et primus ultimum metitur, etiam secundum metitur,

Ai——i Sint quotlibet numeri deinceps
B i proportionales A4, B, I', 4, et 4 nu-
r— merum 4 metiatur. dico, 4 etiam

d————— numerum B metiri.

nam si 4 numerum B non metitur, ne alius qui-
dem ullus alium metietur [prop. VI]. metitur autem
A4 numerum 4. ergo A4 etiam pumerum B metitur;
quod erat demonstrandum.

VHL

Si inter duos numeros secundum proportionem
continuam numeri aliquot interponuntur, quot inter
eos secundum proportionem continuam interponuntur
numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem ratio-
nem habent, secundum proportionem continuam inter-
ponentur.

Nam inter duos numeros 4, B secundum propor-
tionem continuam numeri aliquot I', 4 interponantur

petgroee add. Vo: Omsp dromov” vmoneizen yog 0 A tov 4
petoeiv; idem B mg. m. 2. 22. adroig] om. P. 25. I']
in ras. V

19*
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xel memoujodeo og 6 A medg tov B, ofrwg 6 E
moog Tov Z* Afym, 8t 8ooc &l tovg A, B ueratv
xate 10 ovveyls avdlopov dumemtanaciy dgLduol, To-
doiror xel &lg tovg E, Z petafd xeve to ovverds
avaioyov umecovvrat.

Voo pag elow v niide of A, B, I'y 4, to6ov-
ror slhjpPoday éldyoror deuduol TV TOV avTov
Alyov &dvrev toic A, 'y 4, B of H,®, K, 4° of
doa dxgor avtdv of H, A medror meds dAddovg
slolv. ol émel of A4, 'y 4, B voig H,®, K, 4 &
16 avTd Adye &lolv, xal dovv lGov To wAfjdog THV
A, Iy 4, B 1§ wijde woov H, 6, K, 4, 0. loov doe
dotiv dig 6 A mdg tov B, ofreg 6 H meds wov A.
og 0t 6 A meog Tov B, otrwg 6 E medg tov Z° xal
o dgx 0 H mpog wov A, obrwg 0 E mgog wov Z.
of 0t H, A4 moaroe, of 0t mearor xal €Adyiezoe, of
0t dAdyiotor aguduol wergover Tovg TOV avrov Adyov
Eovrag lodxig 8 T pelfov vov pelfova xal 6 éAde-
owv tov éAdGdova, TOUTIGTV O TE NYOUWEvOg TOV
Tyovuevoy xal & émdusvog TOV émdusvov. ladxig
doa 6 H tov E pergel xal &6 A tov Z. Ododmg O
0 H vov E pevost, todavrdnis xal éxdregog 1ov 6,
K éxaregov tév M, N pergeizo’ of H, ®, K, 4 dga
tovg E, M, N, Z (lodxig pergovow. of H, O, K, A
dga voig E, M, N, Z év t©¢ avrp Adyp slolv. dalia
of H,®, K, 4 voig A, ', 4, B év 6 avré Adye

3. 7] wov 9. 6. slow B. 7. of dlagioror V. 8.
I, 4, Bl B, T, 4 BVg. of] corr. ex rovg m. 1 V. 9.
oi] om. P. 10. &lolv] elol Vo, wol mel — 11: slolv]
om. ¢. 10. I'] in ras. B, post ras. 1 litt. V. 11, &led V.
18. ov 4] 4 B. 18. yovrag avroic BV, 19. z¢] om. P.
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Ar—— E— et fiat 4: B= E: Z.
— L M [ dico, quot inter 4, B
14 N —-——1 secundum proportionem

'~ ' Z————————1 continuam interponan-
Hi— tur numeri, totidem

Or— | etiam inter E, Z secun-
K dum proportionem con-

| tinuam interpositum iri.

nam quot sunt numero 4, B, I, 4, totidem su-
mantur numeri minimi eorum, qui eandem rationem
habent ac 4, I', 4, B [VII, 33] H, ®, K, 4. itaque
extremi eorum H, A inter se primi sunt [prop. III].
et quoniam 4, I', 4, B et H, ©, K, 4 in eadem ra-
tione sunt, et multitudo numerorum 4, I', 4, B mul-
titudini numerorum H, ), K, 4 aequalis est, ex aequo
erit [VII, 14] 4:B=H: 4. uverum A:B=E:Z.
quare etiam H: A= E:Z. sed H, A4 primi sunt,
primi autem etiam minimi [VIL, 21], minimi autem
numeri eos, qui eandem rationem habent, aequaliter
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [VII, 20],
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem.
itaque H numerum E et 4 numerum Z aequaliter
metitur. iam quoties H numerum E metitur, toties
uterque ©, K utrumque M, N metiatur. itaque H, @,
K, 4 numeros E, M, N, Z aequaliter metiuntur. ita-
que H, @, K, 4 et E, M, N, Z in eadem ratione
sunt [VII def. 20]. uwerum H, O, K, 4 et 4, I, 4, B

At

24. tovg] corr. ex roig V. Z] in ras. V. loanig — 25:
Z] mg. m. 1 V, om, ¢. 26. K] e corr. V.
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elotv' xal of A, I, 4, B dge vois E, M, N, Z & t6
avrg Adye &lolv. of 0t A, I, 4, B étfjg avaloydy
slow* xal of E, M, N, Z dox étfjg avdioydy slow.
8ooL doa &l Tovg A, B perad xave o ovveyls dva-
loyov dumemranacww dgiduol, tosovror xel &ly Tovg
E, Z uerakd xare vd cvvsyis avdloyov Eumenrmxaciy
aguduol: Omsp E0s dstbou.

&

'Exv 0vo doi9uol medror meds didjlovg
w6y, xal &g adrovs wsrakd xare ro Guveylds
dvaioyov éumimtwoiy d@uduol, 06oc &lg av-
tovg perafv xara 10 Gvveyis avdioyov éu-
wixtoveiy agidpol, rocovror xal éxarégov ad-
Tév xal povddog perald xava 1o cvveyds dve-
loyov éumecovvral.

*Eotwoav 0vo dgiduol mpdrow modg didflovg of
A4, B, xal slg avrodg perafd xave To ouveyls dve-
Aoyov éumimrérwcay of I'y A, nal éuxelodw 7% E po-
vog' Afym, Orv 8oor &l Tovs A, B uerafd xave 1o
ovveyds avdloyov Sumemraxaciy dguduol, Todovror
xal éxarégov tdv A, B xal tig povadog perafv xere
10 cvveyds avidoyov éumedovvral.

EllpBwcay yag O0vo udv duduol éldycror év
t tav 4, I, 4, B Aoyp Ovreg of Z, H, voeig 0t of
0, K, 4, xal agl étjg évi mhelovg, Emg dv loov pévy-
rar ©6 wAjdog avrdv ve wAids Tov A, I', 4, B.
slAijpdwoer, xal forwcev of M, N, 5, O. @avegov

1. elofv] om. P.  xal of — 2: loyp slofv] mg. m. 1V,
om. 9. 3. eloww] (prius) slor Vo. 10. oot PV, 11
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. in eadem ratione sunt. quare etiam 4, I', 4, B et
E, M, N, Z in eadem ratione sunt. uverum 4, I, 4, B
deinceps proportionales sunt. quare etiam E, M, N, Z
deinceps proportionales sunt. ergo quot inter 4, B
secundum proportionem continuam interpositi sunt
numeri, totidem etiam inter E, Z secundum propor-
tionem continuam interpositi sunt numeri; quod erat
demonstrandum. .

IX.

Si duo numeri inter se primi sunt et inter eos
secundum proportionem continuam interponuntur nu-
meri aliquot, quot inter eos secundum proportionem
continuam interponuntur numeri, totidem etiam inter
singulos et unitatem secundum proportionem conti-
nuam interponentur.

Sint duo numeri inter se primi 4, B, et inter eos
secundum proportionem continuam interponantur I,
4, et ponatur unitas E. dico, quot inter 4, B secun-
dum proportionem continuam interponantur numeri,
totidem etiam inter singulos 4, B et unitatem secun-
dum proportionem continuam interpositum iri.

sumantur enim duo numeri minimi in ratione 4,
I, 4, B numerorum Z, H, tres autem &, K, 4 et sem-
per deinceps uno plures, donec fiat multitudo eorum
multitudini numerorum A4, I', 4, B aequalis [prop. IT].
sumantur et sint M, N, 5, O. manifestum igitur

-0ty douduol oo} in ras. m. 1 B. 12, {pmimrwory P, 14
perakv] €kijg peratv Theon BVg). 24. zéw] corr. ex zév V.
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07, 0t 6 pdv Z éavrov moldamlacdidcag TOv @ m:-
molnxev, Tov 0 @ moldamlaciteag Tov M memolnxev,
xal 0 H éovrov ulv moAdamdacidoag Tov A memoimrey,
tov 0% A morlamwlecdidong tov O memolyxev. xol émel
of M, N, [E, O &dyerol slov Ty tov avrov Adyov
éovrov rolg Z, H, &lol 0t xal of A, 'y 4, B éAd-
1L0T0L THY TOV avrdv Adyov éydvrov vois Z, H, xofl
doriv loov ©0 mijPog tév M, N, 5, O 16 winde
tov 4, Iy 4, B, &acrog &ga vav M, N, [E, O éxdere
tav A, Iy 4, B loog éoviv* loog éga éotiv 6 piv M
9 4, 6 0t O ©d B. xal émel 6 Z avrdv molde-
nlaoiaoeg tov O memolyxsv, 6 Z dgu tov @ peroel
xote vag v v Z povidag. pergel 0% xal 1 E goveg
tov Z xate tag év avtg povddagt lodug dee B E
povag tov Z apuduov petgsl xal 6 Z tov O. Eovww
doxx og 1 E povag mwpdg tov Z agiducv, otrwg 6 Z
weds tov O. mdlw, émel 6 Z tév @ wmwodlamAasid-
oog tov M memolyxev, 6 @ Hpo tov M pergel xara
teg v ¢ Z povadag. perosl 0 xal 7 E povag
tov Z doududv xave tag dv avrg wovddeg [(odwg
doa 7 E povig tov Z dududv uergel xal o @ wov
M. &rw doa wg 3 E povas meds tov Z doiduov,
oltag 6 @ meog tov M. 20elydn 0% xol g 3§ E
poveg meog Tov Z ¢oududv, ottws 6 Z medg tov @

1. memolnue V. 2. memolnus V. 8. memolnue V.
4. memolnne Vo 6. slow P, 6. Z, H) H,Z BVg, &l
olv B. 7. Tov] corr, ex ré¥ m. 1 P, Z, H]) HZBVg;
E,ZP. 10. loog] (prius) corr. ex {sov m. rec. P. 12,
Z) eras. V. 18, 16 Z] avto Vo, 7 Z supram. 2 V. 18,
doo} ¥t . 21, @] e corr. V; EP. 22, dg] supra m. 1 B,
24. moog] (prius) supra m. 2 B.

B
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est, esse ZX<XZ =0, Z<X0 =M, H>< H= U4,
H>< 4 = O [prop.

4 ‘ O II coroll.]. et quoni-
P K ! am M, N, 5, O mini-
4 o4 mi sunt eorum, qui
B— eandem rationem ha-
E— M 1 bent ac Z, H, nerum
.z N etl-ax.n .A, I, 4, B
- o ‘ minimi sunt eorum,

qui eandem ratio-
O——— nem habent ac Z, H
{prop. III], et mul-
titudo numerorum M, N, 5, O multitudini nume-
rorum 4, I, 4, B aequalis est, singuli M, N, &, O
singulis 4, I, 4, B aequales sunt. itaque M = 4,
O = B. et quoniam Z >< Z = @, numerus Z nume-
rum ® secundum unitates numeri Z metitur {VII def.
15]. uwerum etiam unitas E numerum Z secundum
unitates ipsius metitur. itaque unitas E numerum Z
et Z numerum ® aequaliter metitur. itaque
E:Z =Z:6 [VII def. 20].
rursus quoniam Z >< ® = M, numerus @ pumerum
M secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 15].
uerum etiam unitas £ pumerum Z secundum unitates
ipsius metitur. itaque E unitas numerum Z et 6
numerum M aequaliter metitur. quare
E:Z=0:M[VII def. 20].
demonstrauimus autem, esse etiam E:Z = Z: 0.
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xal og doa N E poveg meds tov Z deiBudv, oviwg
6 Z mgog tov @ xal 6 O medg Tov M. Icog 0% 0
M ©g A &omwv dga og 1 E poveg meds tov Z
¢oududy, obtwg 6 Z medg Tov @ xal 6 @ mpls TOV
A O va avra 6 xal og y E povag meog Tov
H doududv, otrwg 6 H meog vov A xal 6 A meos
ov B. 0Ocooc doa &lg tovg A, B uerafd xava to ovv-
eyds avdioyov fumenraxacw douduol, TocovTor xai
énarépov tov A, B xal povddog tijg E pevaky xova
10 owvvegls avdloyov umemvoxecy dagudupols Smep
&0 Ocibou.

’

¢

Eav V0 agududv éxarégov xal povddog
perafd xata 10 6vveyds avdloyor umimrwoLy
agidpol, §ooL éxarégov avrav xal povadog we-
TefV xara ©0 ovveyds dvdiloyov dumimroveiv
dgitdpol, TogovToL xal elg avTovg peTakd xara
70 Gvveyts dvadoyov éumedovvrar,

dYvo yug coidudv tov A, B xal povadog tig I'

\ \ 1 k4 ’ ! 3

perafd xava O ovveyds dvdloyov dumnrérmoay doud-
pol of v&¢ 4, E nal of Z, H' Aépw, Ov. 8oor éxaré-
gov tov A, B xal povddog tijig I' perakd xave o
ovveyds dvaioyov Eumemraxaciy aguduol, TodovTOL
xel &lg Tovg A, B pevafv xera 1d ovveyds dvaiopov
éumeoovvror.

2. mweos tov M — 4: mods tov 4] add. m. 2 B; sed meos
707 4 lin. 4 etiam in textu sunt a m."1. 2. loog 0% 6 M ro
4] 6 8t M (ui 9) 1 A douw idog BV @; in V haec uerba
et seq. ad mgog 0¥ A lin. 4 in mg. sunt m. 2. 3. 5] corr.
ex 6 o. 18, éxazégov] om. Theon (BV ). 15. é&njg pe-

tafd Theon (BV o). 16. 76] om. V., 18. avdloyoy] m.
2 B, om. Vg

Y
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quare etiam E:Z=Z:0=0: M uverum M= 4.
itaque erit E: Z=Z:8=0: 4. eadem de causa
etiam E: H=H: 4= A4:B. ergo quot inter 4, B
secundum proportionem continuam - interpositi sunt
numeri, totidem etiam inter singulos 4, B et uni-
tatem E secundum proportionem continuam inter-
positi sunt numeri; quod erat demonstrandum.

X.

Si inter duos numeros!) et unitatem secundum
proportionem continuam numeri aliquot interpositi
sunt, quot inter singulos et unitatem secundum pro-
portionem continuam interpositi sunt numeri, totidem
etiam inter ipsos secundum proportionem continuam
interponentur.

Nam inter duos numeros

— ' Ap—— .
A, B et unitatem I"' secundum

B . . .

proportionem continuam inter-

gl |
E l ponantur numeri 4, E et Z,
| z ! @ H. dico, quot inter singulos
l H A, B et unitatem I' secundum
| K proportionem continuam inter-
| 4 positi sint numeri, totidem eti-

am inter 4, B secundum pro-
portionem continuam interpositum iri.

1) Scripturam codicis P lin. 13 (fxarégov) etiam Cam-
panus habuisse uidetur; apud eum enim VIII, 10 ita legimus:
si inter utrumque eorum et unitatem quotlibet numeri con-
tinua proportionalitate ceciderint, ambobus numeris totidem
continua proportionalitate interesse necesse egt.
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‘0 4 yeg vov Z moldamiaciaeag tov @ moititw,
éxdregog 0% tav 4, Z tov @ moldawlacidoas Exdre-
oov tav K, 4 moweirwm.

Kol énsl éotwv g 5§ I' povag meds tov A aged-
udv, oftwg 6 4 meodg vov E, ledug dea 1) I' poveg
0v A4 agidudy pergel xal 6 4 tov E. 5 0 T' po-
vag tov 4 apduov upereel xara tag v ¢ A po-
vidag' xal 6 A dga dgududg tov E pcrosl xate tag
v 19 4 povadag' 6 A doa Eavrdy moldemleciicag
tov E memolnxev. mddw, émel dotww og 1 I' [poveg]
moog Tov A deuBudv, olrwg 6 E medg tov A, ledxig
doa 1 I' povag 1ov 4 diduov peveel xel & E tov
A. 9 0t T poveg vov A apududv upstosl xave Tag
v 16 4 povideg xel 6 E oo tov A peresi xore
rag v 1o A povideg 6 A dga Tov E mollamlaced-
oag 10v A memolmxey. due ve adre O xel 6 uiv
Z éavtov moldamdaoidoag tov H memoinusv, tov O
H nollomhecideas tov B memolnxev. nel émel 6 A
favrdv pdv mordamleciioeg tov E memolnuev, tov
0 Z moldamieciideg tov @ memolnxev, &6ty doco
&g 6 4 meog wov Z, ottws 6 E mgds tov @. e
T avre 07 xal odg 60 A meog tov Z, olrmg 6 @
npog tov H. xal og doa 6 E mgog tov @, ovrmg
6 @ mgog tov H. mdiw, émel 0 A éxdrsgov 10w
E, @ mollanlaoidoag éxdregov tov A, K memolnxev,
éorwv don &g 60 E mpdg tov @, ofrwg 6 A meig
ov K. dAd @g 6 E meog tov O, olrmg 6 A meig
wov Z° xel og dox 0 A medg Tov Z, ovrwg 6 A

4. dorv] supra m. 1 V. 8. x«l 6 4 doa — 9: povadag]

mg. m. 1 Pp. 8. &pe] om  B.  dedudg] om. Vo.  10.
nemoinue V. povag] om. P. 12. '] e corr. V. 11.
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sit enim A >}XZ=0,4<0 =K, Z><0 =4
et quoniam est I': 4 = 4 : E, unitas I"' numerum A
et 4 numerum E aequaliter metitur [VII def. 20].
uvernm unitas I' numerum « secundum unitates nu-
meri 4 metitur. quare etiam numerus 4 numerum
E metitur secundum unitates numeri 4. itaque
A > 4 = E. rursus quoniam est I': 4 = E: A,
unitas I numerum 4 et E numerum A aequaliter
metitur. unerum unitas I' numerum 4 secundum uni-
tates numeri 4 metitur. quare etiam £ numerum
A secundum unitates numeri 4 metitur. itaque
4>} E= 4. eadem de causa etiam Z < Z = H
et Z>X H=B. et quoniam 4><X 4 =E et

4dX<Z=@,ert [VII,171) 4: Z=E: 6.
eadem de causa erit etiam 4:Z = @ : H [VII, 18].})
quare etiam E:® == @: H. rursus quoniam
d<E=4det 40 =K, ertt E:0® = 4:K
[VIL, 17]. uerum E: ® = 4:Z. quare etiam

4:Z=A4: K

1) Cum habeamus 4 ><Z = & et Z >< Z = H, proprie
citanda est VII, 18, non VII, 17, ut in praecedentl ratio-
cinatione; sed cum 4 < Z = Z >< 4 (VII, 16), adparet, Eu-
clidem sine errore dicere posse lin. 21 sq.: die e adre.

lodwtg — 12: vow 4] bis V (corr.), . 14. »el 6 E — 16:
povadas] mg. m. 1 P.  14. 4] in ras. m. 1 B.  16. memolnxe
ch. 17, nemolnue V. 18. nolltxmaaag P. 19. =e-
moxe Vo. 24, 7oy E — 25: ixetsgov] mg. m. 1 P.
26. tov 4, H ¢. 27. dlda P.
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ngog vov K. wmadw, émel éxdregog tov d, Z tov ©
woldandadiacag éxaregov tov K, A memoinxev, Eotwy
doa g 6 A meds tov Z, otrwg 6 K meog wov A.
add’ og 6 4 meog Tov Z, otvwg 6 A moog Tov K-
xal wg dga 6 A meog 1ov K, ovrwg 6 K meds Tov
A. & émel 0 Z énovegov vhv O, H moldandedidces
éndregov tov A, B memolmnev, Eorwv dga ag 0 @
weos tov H, olrwg 6 A mgds tov B. wg 0% 6 @
mpog tov H, obrmg 0 A meds tov Z° xal wg &ga
0 4 meog tov Z, ottwg 6 A mgog tov B. édslydq
0% xal dg 6 4 meog tov Z, otrwg & ve A medg TOV
K xal 6 K mgog tov A* xal &g doa 6 A meos tov
K, oftwg 6 K mpog tov A xel 6 A mgog tov B. of
A, K, 4, B &g xave o dvveyis éEijg eloww dvaioyov.
8oo. dga éxarégov tév A, B xal tiig I wovadog pe-
rafd xate 10 Ovveyds dvdioyov éumimrovely oo,
todovror xal &lg Tovg A, B perakd xare vo evvegds
éumeoovvror® Omeg &0er deibou.

¢
o

¢
[}

’

',

dvo rergayodvov dotdudv slg pédog dvd-
Aoydv doriv agidudg, xal 6 rergdymvog meog
10v ter@dymvov OimAaciove Adpov &yer fimeo
7 wAevoa mwedg TNV mAsvodw.

"Eorwcay teTgayovor aguduol of A, B, xal tov
utv A mievge &t 6 I'y tov 0 B 6 4° Aéym, Gre
tov A, B &lg péeog avdioydv domiv dgidudg, xal o
A moog tov B dumdaolova Adyov &ye fimee 6 I' moodg
Tov d.

1. xel wdliw, deleto xe! P. 4,2} Z, 4B. 3. Z]in
ras. @. 10. édely@n 8¢] mg. o. 12. xal og dea — 18:

b
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rursus quoniam 4 <X @ = K et Z >< @ = A4, erit
A4:Z=K:4 [VIl, 18], verum 4:Z = 4: K.
quare etiam 4 : K = K : 4. praeterea quoniam
Z<@=Adet Z><XH=B, erit [VI,17]®: H= 4:B.
verim @:He= d:Z. quare etiam A4:Z = A4 : B.
demonstranimus autem, esse etiam
d:Z=A4:K=K:A4.

itaque erit 4: K’'= K: 4= A: B. itaque 4, K, 4,B
deinceps in continua proportione sunt. quot igitur
inter singulos 4, B et I' unitatem secundum pro-
portionem continuam interponuntur numeri, totidem
etiam inter 4, B deinceps interponentur; quod erat
demonstrandum.

XI.

Inter duos numeros quadratos unus medius est
proportionalis numerus, et quadratus ad quadratum
duplicatam rationem habet quam latus ad latus.

Sint numeri quadrati 4, B, et numeri A latus
sit I, numeri autem B latus 4. dico, inter 4, B

unum medium esse proportionalem numerum, et esse
A:B=T%: 4%

meog tov 4] om. BV, 15. I'] in ras. @. 17, Ante xef
ras. 1 litt. V. 26. tév] corr. ex v V
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‘O I' yegp ©ov A morhamiacideag Tov E moielto.
xal émel zvevpdywvds doviv & A, mhevge 0% avrov
éoriv 6 I', 6 I' dga éavrdv moldamdadidsag vov A
mewolnrey. Oia ta avra O xel & A favrov wodde-
nAaGidong Tov B memoinuev. émsl ovw 6 I' éxdrsgov
tév Iy 4 moldemdacidaug Exdregov tov A, E me-
wolynev, Zoriv doa og 6 I' mpds tov A, olreg o
A mgog vov E. dwe ta avra Oy xal og 6 I' medg
0v A, otrtwg 6 E medg tov B. xal og &oa 0 A
wedg tov E, olrwg 6 E mpdg tov B. tov 4, B dox
&ig wéoog avdioydv doviy dgududs.

Aéyo O, Ore xal 6 A4 medg tov B duwdaciove
Adpov Eye fimeg 6 I' mdg tov 4. émel pag Tosis
aguduol avdioydy elow of 4, E; B, 6 A &ga modg
vov B Oumdacliove Adyov e dimee 6 A modg TOV
E. &g 02 6 A mpos tov E, otrwg 6 I' mpdg vov
4. 6 A dgo mgdg rov B Simdaciove Adyov Eye fimeo
7 I' wAevoa medg wny A* Bmeg &der deitar.

.

dvo xVfov detdudv dvo uécor avadoydv
slowy agudpoi, xal 6 xvPog medg TOV xVPov
toumlaciova Adyov &yer fmee 7 mAsvoa mplg
v mwhevedy.

"Eoracoy xvfor doiduol of 4, B xel ot plv A
wlevpe E6tw 6 I'y Tov 0t B 60 4 1éyw, One v A,
B Yo péooc dvdiopdv elow douduol, xal &6 A mpog
zov B roumdaciove Adyov &yer fmep 6 I' mdg tov 4.

1. yoe] m. 2 B, post ras. 1 litt. V. 4. memolnxs Vo.

8. di ta avra O wel] P; mwalw émel 6 T' zov 4 mollamla-
owedag tov E memolnusy, o 8% 4 faviov mollemlociddns Tov
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sit enim I'>X 4 = E. et quoniam quadratus est 4
et latus eius I', erit I'>< I'= 4. eadem de causa
etiam 4 >< 4 = B. iam quoniam I'><I'= 4 et
I'>X<d=E, erit 't 4= A4: E [VIL, 17]. eadem
de causa’) erit etiam I': 4 = E: B. quare etiam
A:E=E:B. ergo inter 4, B unus medius est
proportionalis numerus.

lam dico, esse etiam A4: B =I"7: 4% nam quo-
niam tres numeri proportionales sunt 4, E, B, erit
A:B=A4%: E* [V def. 9]. vwerum A:E=T1TI":4.
itaque 4 : B = I'*: 4%; quod erat demonstrandum.

*

XIL

Inter duos cubos numeros duo medii proportio-
nales sunt numeri, et cubus ad cubum triplicatam

rationem habet quam latus ad latus.
Sint cubi numeri

A—— B
B . , 4, B, et latus nu-
r e 1 Z meri A sit I') numeri

4 | X —g B autem 4. dico,
I 1 inter 4, B duos me-
dios proportionales esse numeros, et esse 4 : B=1": 45,

1) Nam I' >< 4 = E et 4>< 4 = B. itaque proportio
illa proprie per VII, 18 (non VII, 17) efficifur. sed cfr.

. 300, 21 s8q. et p. 301 not. uerba lin. 8 interpolata etiam
1psa. orationis forma (Eva mxl 16 auz6v) redarguuntur.

B memolnuey (wemolnne V@), dvo o7 agwyol o T, 4 s'm ned
0w awtov 70v 4 mollamlecidcavteg tovg E, B memor uomw
éorww doo Theon (BVy). 9. Post B add. Theon: ¢4’ dg 6
T meos T0v 4, ovtwg 6 A ngog tov E (BVg). 10. r6v]
709 in ras. comp. V. 11. aqududs 6 E Theon (BVg). 18.
4 mleveay Vo, 20. pésovs P, corr. m. rec.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II, 20
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‘0 yag I éavrov pdv moddawiaoidoag tov E moisivem,
zov 0% 4 modhamdasiioag tov Z mowelra, 6 0% A éavrov
moAhanwdacidong Tov H xoislze, éxdregog 0 taov I, 4
ov Z moldemdediaceg Exvregov iy O, K moslro.

Kol énsl wvPog dotlv 6 A, mlsvga 6 avvod 6
I, xal 0 I' éavrdv molramiacideas tov E memolnxey,
o I’ doa éeviov pdv moldamiaoideag tov E memoin-
xev, tov O0¢ E moAlemiaciioag tov A memoimxev.
0w 7o avre O xel 0 4 favrov pdv mwoddamdacidoag
rov H memoinxev, vov 0t H mordamdecidees tov B
wemoinxev. xel émel 60 I' éxdregov tav I'y 4 modla-
nlaciicag éxdre@ov rov E, Z memolquev, oty doa
g 6 I' mpdg tov A, ofrwg 6 E medg tov Z. O
e aqute Oy xal @g 0 I' medg tov A, ovtwg 6 Z
ngog vov H. madw, émel 0 I' éxdrsgov vov E, Z
moddamlaGidoag Exdregov tov A, @ memoinxev, Eoriv
dpa wg 6 E mods tov Z, obrwg 6 A meds tov O.
wg 0t 60 E mpog tov Z, ottwg 6 I mgog tov -
xel og g 6 I' mpdg ov A, olrws 6 A mdg oV
0. malw, émel éndregog tov I, 4 vov Z moldamhe-
owaoag Exavegov tév O, K memolnxev, &6t &ge og
0 I' mgos wov A, ovtwg 6 @ medg Tov K. mdiw,
émel 0 A éxdregov tév Z, H moldemiadidoag éxdre-
gov wédv K, B memoinxev, Eotv dpa og 6 Z moodg
0v H, ovtwg 6 K meog tov B. ag 0% ( Z mpdg
wov H, ottog 6 I' modg tov A" xel dg doa 6 I' medg
tov 4, ovrwg § 18 A medg TOV @ xel 6 O WEOG TOV
K zal 6 K mgog tov B. 1dv A, B &pa Vo uéeo
avadoyéy elay of @, K.

4. Z] eras. V. 6. memoinxe Vo, 7. memolqne V. 8.
memoique V.  10. memolpue V. 11, memoipue Vo. 17,
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sit enim ' X I' = E, I'>X 4 =1Z, 4> 4 = H,
I'>}XZ=0, 4><Z=K. et quoniam A4 cubus est,
latus autem eins I'et I'>X I'=FE, erit ' X I'=E
et I'>X E=A4. eadem de causa erit etiam 4> 4= H
et 4>XH=DB: etquoniam ' }X '=Eet ' X 4= 2,
erit I': 4 = E: Z [VII, 17]. eadem de causa erit
etiam I': 4 = Z : H [V]], 18].)) rursus quoniam
P<XE=AdAea I'XZ=@,erit E:Z=A4:0
[VII, 17]. uerum E : Z = I': 4. quare etiam
I':d= A4:6. rursus quoniam I'><X Z = @ et
4><Z =K, erit [VI[, 18] I': 4 =0 : K. rursus
quoniam 4 > Z = K et 4>< H= B, erit

Z:H=K:B [VI], 17).
ueram Z: H=1T":4. quare etiam
I''4=4:9=0:K=K:B?
ergo inter 4, B duo medii proportionales sunt @, K.

1) Nam I'>< 4 = Z et 4 >< 4 = H; u. p. 306 not.

2) Euclides hic paullo breuior est, quam solet. sed re-
cepto supplemento codicum deteriorum lin. 27 falsa illa effi-
citur forma orationis, quam p. 302, 12—13 cum P sustuhmus
cm ut mederetur, Augustus lm 28 post nus K interposuit: @g
doo 6 A mgos Tov O ovrwg 6 ¢ A meog Tov K (!); ego malui
codd. PB sequi.

odtwg — 18: meés zov Z] m. 2 B.  20. éme) om. P. 26
B]l]Hog 21. Post 4 add. V(p ovtwg 0 K mgog zov B
56“1'971 0t xal &g 6 I' meos tov 4; idem B mg m. 2.
o ze] 8 6 B. 28. twwv] corr, ex wow V. 29. of ] deid-
pol of B.

20*
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Aéyo 81, 8vu xel 6 A meds Tov B roumleciove
Aoyov &yev fmeg 6 I' moog vév 4. émel pag téoon-
ees aguiuol dvdloydv slow of A, ©, K, B, 6 A doa
weos t0v B zgumdadlove Adyov Egs iimeg 6 A m@og
v @, og 0 6 A meog rov O, oltwg o I' medg
vov A" nel 6 A [&ge] meds rov B reumlaciova Adyov
Eyet fimep 0 I’ mwodg vov A° Bmep &der deikau.

'

'Edv a6y 66oidnmorody dguduol éEdjg ava-
Aoyov, xal moddamAedidoag Exadrog EavTov
morf] Teve, of ysvduevor E avrdv avaloyov
covrars xal dav of é¢ dgyijs Tovs pevouévoug
worldawAaciddavres mWoLbol Tivaeg, xel avroi
dvdiopov Eoovrar [xal a&l megl Tovg &xgovg
tovT0 dvpfaived.

"Eetocavy Omocoovv dgiduol &Efjg dvddoyov, of
A4, B, I'y &g 6 A mgdg tov B, otrwg 6 B medg Tov
Iy xal of 4, B, I" éavrods pdv mollamdacidoavres
tovg A4, E, Z mowsitwoev, tovs 0% A, E, Z molla-
nhadidsavreg Ttovg H, O, K mowsltweav: Adpw, Gti of
te 4, E, Z xal of H, ©, K étjg avadoyov elow.

‘0O udv yap A tov B moddamdeoideag Tov A moust-
t0, &xdregog 0 vdv A, B tov A moliewdeciadag
éxaregov tov M, N mowslrwm. xel mdiw & uiv B tov
I' wodderwlaoiaons tov 5 moislrw, éxdregos 0% tov B,
I’ ©ov [ mollamdeciddag éxdregov tav O, IT moisito.

1. toendaciove] To- e corr. V. 5. dig 0% 6 A medg TOY
O] mg. . 6. dpe] om. P, m. 2 B. 11 mowel V. 7vag
Vo. 12. ywopévovs V. 13, woudey B. 22, tov 4 — 23:
nollaﬁlam&aas -] mg. @. 26. tév] zdv P. O] in ras.
m. 1 B.
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Iam dico, esse etiam A: B =I": 4% nam quo-
niam quattuor numeri proportionales sunt 4, @, K| B,
erit A:B=A%:0@3 [V def. 10]. uerum 4:0=1I": 4.
ergo A:B==1I%:43 quod erat demonstrandum.

XIII.

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et singuli se ipsos multiplicantes numeros aliquos
effecerint, numeri ex iis producti proportionales erunt;
et si numeri ab initio sumpti numeros productos mul-
tiplicantes numeros aliquos effecerint, hi et ipsi pro-
portionales erunt.”)

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,
B, T, ita ut sit 4:B=DB:T, et sit 4>< 4 =4,
BX<XB=E I'XI'=Z 4> d=H B>X<E=@,
I'><Z =K. dico, et numeros 4, E, Z et H, 6, K
deinceps proportionales esse.

Al——i H——m
B | o . i
I Ki |
gd—-1 Mt !
Er—— N
Z— 1 Ot

f——— 4 !

II

ot
J—

nem sit 4>< B = A, 4> A= M, B> A=N,
et rursus sit BX<XI'= 5 B>X< =0, I'>< =11

1) Uerba sequentia xel esl lin. 14 — cvpPaivse liv. 15
subditina uidentur; cfr. ad VII, 27. habet ea Campanus VIII, 12.
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‘Ouolwg 01 rolg émdvm deifopsv, Ove of 4, A, E
xal of Hy M, N, ® étijg elow &véloyov év té ot A
npog Tov B Adye, xal &t of E, 5B, Z xal of ©, O, II,
K &kt elow avadoyov v v tov B meds tov I
Adyo. xal doviv dg 6 A mgds Tov B, otrwg 6 B
ngog Tov I xal of A, 4, E éga voig E, 5, Z v 16
avtg Adye &lol xal v of Hy, M, N, @ zoig ©, O, I,
K. =zl éovwv loov o pdv tév 4, A, E niidog e
tov E, 8, Z nipde, vo 0t vov H, M, N, @ ¢ rav
@, 0,II, K- 8. loov dga éorlv dg uiv & 4 medg Tov
E, ovtwmg 6 E mgdg tov Z, dos 0t 6 H mpog tov 6,
otrwg 6 @ meog vov K- Omep £0s Oetfa.

0’

Eav T6T0dy®v0g TETQEYQOVOV WETQH, %al 4
whevoa TNv wAsvgav uergides xal dav 4 wisv-
o TNV mwAsveav uetQf, xal 6 vergdywvog TOV
TETQAYPOVOV WETQIOEL.

"Eerodav vevpdyovor doiduol of A, B, whsvgal
0t evrdv forwoav of Iy d, 6 0% A ©ov B pergeiro
Adyw, 8te xal 6 I' vov 4 perpsi.

O I' ydo tov 4 molhamdaeidoag tov E moielra
of 4, E, B doa EEfjg dvddoyov &low év e vov I
7pog Tov A Adyw. xal érnel of A, E, B éjc avddo-

1. 4, E} e corr. V. 2N]ecorerupra.m2B
id. mg. m. 2: xal of H, M, N, ®. ~ 3. B lo'yto] corr.
ex Adyov 9. B, nal doriy — 6: tow I n%,g ¢. 1. eloty
PB. 8. tov] om. P. 4, E] e corr. 10. xal &
foov P. piv 6] 0 pév Bch 14, Post reredymvos add.
aqu&yoc supra m. 1 B, m. 2 V. Supra resredywvov add.
agdudy B m, 2. 18, mlevgd @. 28. A6yw] corr. ex 14-
yov @.

Y
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iam eodem modo, quo supral), demonstrabimus,
numeros 4, 4, E et H, M, N, ® deinceps propor-
tionales esse in ratione 4 :B, et praeterea E, 5, Z
et @, O, II, K deinceps proportionales esse in ratione
B:I. et 4: B= B:I. quare etiam 4, 4, E et
E, &, Z in eadem ratione sunt et praeterea H, M, N,
@ et @ 0, I, K. et multitado numerorum 4, 4, E
multitudini numerorum E, 5, Z aequalis est et mul-
titudo numerorum H, M, N, ® multitudini numerorum
0, O, II, K. ex aequo igitur erit 4: E=E:Z et
H:0=0:K [VI], 14]; quod erat demonstrandum.

XIV.

8i numerus quadwptus quadratum numerum meti-
tur, etiam latus latus metietur; et si latus latus me-
titur, etiam quadratus quadratum metietur.

Sint numeri quadrati 4, B, latera autem eorum

A sint I, 4, et 4 numerum B me-
By 1 fiatur. dico, etiam I' numerum
I L 1 4 metiri.

Bt sit enim I' > 4 = E; itaque

A, E, B deinceps proportionales sunt in ratione I': 4
[prop. XI]. et quoniam 4, E, B deinceps proportionales

1) Uelut in prop. 12, scilicet per VII, 17—18. cum

enim A><XA=det A><B=A, erit 4:B=4d:4 cum
A>B=A4det B>< B=E, erit 4: B= A4:E. itaque
A:Bemd:Ad=A:E et com d><d=H A><4d=M,
erit 4: 4= H:M; cum 4 > A =M, B><Ad= N, erit
A:B=M: N=H:M cum B><A4d=N, B>x<E=86,
erit A:E=N:@=A4:B=H: M= M: N cett.
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yov slow, xel gergel 6 A tov B, pevgel doa nel &
A vov E. xal dotwv og 6 A mpdg vov E, otreg 6
I' wedg ©ov A* perpel dga xal 6 I' zov A.
Hdlw 07 6 I’ ©ov 4 pergelvo’ Adyw, 3re xal o
5 A ©ov B pergéi.

Tov yag avradv xetacxevacdévrov opolwg dsifo-
pev, v of A, E, B éijg avadoyov slow v 16 Tob
I’ mgdg ©ov A Adye. xal émel dovww og 6 I' mpog
ov 4, otrwg 6 A meog tov E, uergsi 0t 6 I’ tov

10 4, pevosi doo xal 6 4 vov E. xai elow of A, E,
B itijg dvddoyov: pevgsi doo xal 6 A Tov B.

Edv dou TETQdymvog TETQAY®OVOV UETOT, xal 1
mAsvea Ty mievgav ustpree xel éov 7 misvex Ty
TAsvgay ueTEr, xal O TETQEYOVOG TOV TETQHYGVOV

15 uergros” ome &0er Oeifou.
e’

'Ecv xvfog aotduds xvfov doidudv peroi,
xel 9 mhevea Tv mWAsveav wereiest xal fav
N mdevoa TV wAsvoav wETed), xal 6 xvfog Tov

20 xUfov perorose.

Kvfog yap dgiduds 6 A xvfov tov B userpeiro,
xal ror v A whevea fotw 6 I'y zot 02 B o A-*
Ay, 6te 6 I' vov A perget.

O I' yap éavedv moldamludideag vov E moieiro,

25 0 0% A éavrov moilemiacidceg Tov H mosltwm, xal
i o I' 1ov 4 moldamdacidoag tov Z [moisltw), Exc-

1. ot Vo. 2. E] seq. ras. 11litt. V. 8. perees — ziw
4] om. P. 4, wdluw 0% dlle On peteelro BVg. 0]
%l 0 Vo ueteeltn] om. BV 9. perosi — 10: ﬂw

E] om. P. 10 doa] post ras. 2 lltt B. 12, Supra targa—
yovog et tergaywvoy in B scr. compp. deiduds et detdudy.
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sunt, et 4 numerum B metitur, 4 etiam numerum
E metitur [prop. VII]. est autem A4 : E=1TI: 4.
ergo etiam I' numerum 4 metitur [VII def. 20].

Rursus I' numerum 4 metlatur dico, etiam 4
numerum B metiri.

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus,
numeros A4, E, B deinceps proportionales esse in
ratione I': 4. et quoniam est ': = A4:E, et I
numerum < metitur, etiam 4 numerum E metitur
[VII def. 20). et 4, E, B deinceps proportionales
sunt. quare etiam 4 numerum B metitur.!) ’

Ergo si numerus quadratus quadratum numerum
metitur, etiam latus latus metietur; et si latus latus
metitur, etiam quadratus quadratum metietur.

XV.

Si cubus numerus cubum numerum metitur, etiam

A | latus latus metietur; et si latus
B 1 latus metitur, etiam cubus cu-
r— I@{:—'_l bum metietur.

J— Nam cubus numerus 4 cu-
Ei bum B metiatur, et numeri 4
H— latus sit I', numeri B autem .
Z— dico, I numerum 4 metiri.

sitenim '>X}XT'=E A>Xd=H I'Xd=12,

1) Nam E numerum B metitar (VII def. 20) et 4 numerum E.

15. onso £8z0 ds;Eou.] om, PB. 21. uszgnoum p. 22.I'] Aq:
23. 6 I'] ual oI VqJ pererose BV g, 26. 0 6% A stw-
w6v] xal ¥t 0 T oy 4 BVo H]Z BVg nal fz0 0
r tol';' 4] o 8¢ 4 favidv Bth 26. Z] HBV(p. motelte )
om,
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1épog 0% 1oy I'y 4 vov Z mollamhacizdag éxdregov
tav @, K noweirm. gavegov 01, 6t of E, Z, H xal
of 4, ©, K, B ékfjg avdhoydv elow v ¢ tov I' medg
tov 4 Ady@. xal énel of A4, 8, K, B ékijg avdioydv
elaw, xal pereel 6 A tov B, pevgel doa xal Tov 6.
xel dovwv og 6 A meog tov @, ovrwg 6 I' meog ToOV
A4 pereel dpa xal 6 I' tov A.

‘AAde Oy pergelrw 6 I' vov 4° Aéym, Gt xal o
A tov B pergros.

Tov peg etrey xaradxsveddéviay oOpoims 09
dsltousv, 01w of 4, @, K, B étijg avdioydy slow &
19 vov I' mgog wov 4 Adyp. xel émel 6 I' vov 4
pevgel, xal dovy og 6 I' meds wov A, ottwg 6 A
meog 10v @, xnal 0 A doa TOV @ uergsic dore xai
T0v B pergel 6 A° Omeg s dcibou.

5’

'Eav te19dyovog doiduds tetodyovoy 4oid-
uov un peref, ov0: %) mlsvga TRV wAEveaw
UETQHOEL %AV 9) WAsvoa THv WAsvoav ur pe-
zgﬁ, 000} 6 TeTpdywvog TOV TETQAY@VOY WE-
TQ70&L.

"Eorwoayv tergaywmvor agudpol of A, B, xlev(mi
0} atrov éorwoav of I, 4, xal 3 pevoslto 6 A tov
B Aéyw, 61e 000t o I' 1ov A pergei.

Ei pop petget 6 I' tov A, pergrioer xel 6 A Tov
B. oY upsrpel 0t 6 A vov B 000k Foa 6 I' wov 4
UETQTGEL.

8. oc] om. Vo. 6. tlor V. 6. ©] om. . 7.

peTQEl aga xal 6 I’ 0¥ 4] mg. m. 1 P. 9. prroeloee @
10, wdzév @. 81j] om. B. 12. t6#] om. P. »xal] m.
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I'><Z =0, 4 > Z = K. manifestum igitur, nu-
meros E, Z, H et 4, ©, K, B deinceps proportionales
esse in ratione I': 4 [prop. XII]. et quoniam 4, @,
K, B deinceps proportionales sunt, et 4 numerum B
metitar, etiam numerum @ metitar [prop. VII]. uerum
A:0 =T :4. ergo etiam I' numerum 4 metitur.

Rursus metiatur I' numerum 4. dico, etiam 4 nu-
merum B metiri. nam iisdem comparatis similiter
demonstrabimus, numeros 4, ©, K, B deinceps pro-
portionales esse in ratione I': 4. et quomiam I' nu-
merum 4 metitur, et I': 4 = 4 : @, etiam A4 nu-
merum @ metitur [VII def. 20]. quare etiam nume-
rum B') metitur 4; quod erat demonstrandum.

XVI

Si numerus quadratus quadratum numerum non
metitur, ne latus quidem latus metietur; et si latus
latus non metitur, ne quadratus quidem quadratum
metietur.

Al—— Sint numeri quadrati 4, B, latera
B——————— autem eorum sint I, 4, et 4 nume-
r— rum B ne metiatur. dico, ne I" qui-
Ay dem numerum 4 metiri.

nam si I' numerum o metitur, etiam 4 nume-
rum B metietur [prop. XIV]. at 4 numerum B non
metitur. ergo ne I' quidem numerum 4 metietur.

1) Cfr, p. 318 not.

2 B, om. V. 19. p7} supra V. 22. doudpo’] m. 2 B,
om. Vg. 28. uij] supra V. 24. 1éyo 0¢ P. o0vd” V.
pereroet V.  pevgei — 25: wév J]mg m. 1 P.  26. 0vd” B.
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My pergeirm (0] addw 6 I' 1ov 4° Aépw, Ot 0002
6 A tov B uergrjcet.

E! yag uergei 6 A tov B, uergriee xal 6 I' vov
4. oV perget 02 6 I' wov A° 09’ &pa o 4 tov B
perorioe. Gmweg &0 deifar.

o

Eav xvfog doiduds xvfov agududv py pe-
70f), 000} N mAsvoa TNV WAsvoav uETEHGEL”
x&v ¥ mlevoa Tty mwAsveav un meref, ovdd: 6
xUBog 1OV xVfov pergider.

Kvfog yop apududs 6 A xvfov agidudv wov B
uy pergelto, xel vov udv A misvge forw o I, vod
0 B 6 4 Ayw, 6ve 6 I' tév 4 od pevgijos.

El pao pevpst 6 I' ©ov 4, xal 6 A vov B pe-
ron6s. o0 pergsl 0% 6 A Tov B o0vd’ dpa 6 T
oV 4 peroel. _

"AAdre O un peroslrw 0 I' wov 4° 1éyw, Or 0vdd
6 A tov B pergrjee.

El yeg o A tév B pergel, xal 6 I' ©ov 4 pe-
rgifoe.  ov wergel 0k 6 I' wow A* ovd’ &pa 6 A vov
B uevpijos Omep #0& dsifou.

.

d%0 bpolov éminidov doiducv &ig péoog

avdloydv ety aoLdpdgs xal 6 émimedog moisg

b

10v émimsdov dumdaclove Adyov E&xet imeg 4

[ 4 ’

opoloyos mhevoa medg TRV oubioyov mAsvoay.

1. 8] om. P. 3. & yao pevoel 6 A zov B] mg. m. 1 P,
pergrose] om. P. 4. 4] eras. V, 09 psvosi 8% 6 I zéw
4] m, 2 B. 5. Omsg #0es deikor] om. B. 9. pevefi] -7

LY
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Rursus I' numerum 4 ne metiatur. dico, ne 4
quidem numerum B metiri.

nam si 4 numerum B metitur, etiam I' numerum
4 metietur [prop. XIV]. at I' numerum 4 non me-
titur. ergo ne 4 quidem numerum B metietur; quod
erat demonstrandum.

XVIL

Si cubus numerus cubum numerum non metitur,
ne latus quidem latus metietur; et si latus latus non
metitur, ne cubus quidem cubum metietur.

A Nam cubus numerus 4 cubum
1 numerum B ne metiatur, et nu-
—i meri A4 latus sit I', numeri B autem
—4 4. dico, I'numerum 4 non metiri.
nam si I' numerum 4 metitur, etiam 4 numerum
B metietur [prop. XV]. at 4 numerum B non me-
titur. ergo ne I' quidem numeram 4 metitur.

Uerum I' numerum 4 ne metiatur. dico, ne 4
quidem numerum B metiri.

nam si 4 numerum B metitur, etiam I" numerum
4 metietur [prop. XV]. at I' numerum 4 non me-
titur. ergo me 4 quidem numerum B metietur; quod
erat demonstrandum.

1

XVIIL

Inter duos similes numeros planos unus medius
est proportionalis numerus; et planus ad planum

in a8, 9. 13. o] (pnus) COTT. ex o0 V, 14. psreel] pe-
197768:, Vo. 15. 000 Vgp. 20. 6 4] supram. 2 V., 21,
omeg £8ee. Beifo] om. BV g,
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"Ectweay dvo duoior émimedor agudpol of A, B,
xal vob pdv A mlevoal Eotweev of I, 4 dgiduol,
tov 0t B of E, Z. xal émel Opoior émimedol &lowv
of avaloyov Eyovres tag mlesvpds, éowy dga g O
I moog ©ov 4, ovrwg 6 E modg tov Z. Aéym odvw,
8t. 1oy A, B &ig péoog dvdaloyov omv dgiduds, xel
0 A mpdg tov B dimdaciova Adyov e fimeg 0 I'
medg tov E 4 06 A mpds tov Z, tovréomww ijmep 1)
oudioyos mAsvge medg Ty Oudloyov [wAsvedv].

Kol el dotw og 6 I' meog tov A, oltwg 0 E
noog tov Z, évadiaf Gga doriv @g 6 I’ modg Tov
E, 0 4 mgog tov Z. xal émel émimedog d6mv O A,
nisvgal 0t avtov of I'y 4, 6 A &g tov I' morda-
whacideag 1ov A memoinxeyv., Owe To avre 01 xal 6
E tov Z moihamlacwicag vov B memolnxev. 6 4 Oy
tov E mollemiadiccag tov H mosirw. xal émel o
4 tov ptv I' mwoldandeeidcag vov A memolngusv, Tov
0t E mollamiaciadag tov H memolnxev, fotwv o
wg 6 I’ mpdg ©ov E, ovreg 6 A meds tov H. dAd’
os 0 I' mpog tov E, [obrmg] 6 A meds tov Z° xal
g dpa 0 A meog tov Z, ovrewg 6 A meds Tov H.
nedv, énel 6 E tov piv A4 modlemdadidong tov H
memwoinxev, tov 0t Z mollamAadidoas tov B mewmoin-
xev, Eotw doa ©g 0 4 mpds tov Z, obrwg 6 H
weog Tov B. é0sly®n O xal wg 6 A medg Tov Z,
obtwg 6 A meds tov H* xal dog doa 6 A medg ToV
H, otrog 6 H meds tov B. of A, H, B dga éttg
avdloydv elew. tov A, B dea cig péoos dvdlopdv
éotwv agududg.

1. agedpol] om. V. 9. mievear] om. P. 11. I']
in ras. . 18. wodlvwlagidoasg P. 14, memolnne V. 15, Z]
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duplicatam rationem habet quam latera correspon-
dentia.

Sint duo numeri plani similes 4, B, et latera
numeri A4 sint I, 4, numeri B autem E, Z. et quo-
niam similes plani numeri ii sunt, qui latera pro-
portionalia habent [VII def. 21], erit I': 4 = E: Z.
dico, inter 4, B unum medium esse proportionalem
numerum, et esse 4 : Be=1I%:E* = 4%: Z%

iam quoniam est I': 4 = E: Z, permutando erit
I':E=4:Z [VI], 13]. et quoniam 4 planus est,

Al——————1 — I
Bi I 14

Zi—mMm——————|

latera autem eins I', 4, erit 4><I'= 4. eadem
de causa erit etiam E><Z = B. iam sit 4>< E=H.
et quoniam 4 X I'=4 et d><E=H, erit I': E
= A4:H[VIl,17]. uverum I': E = 4 :Z. quare
etiam 4:Z = 4: H. rursus quoniam
Exd=Het ExXXZ=B,erit 4:Z=H:B
[VII, 17]. demonstrauimus autem, esse etiam
4:2=.A4:H.
quare etiam 4: H = H:B. itaque 4, H, B deinceps
proportionales sunt. ergo inter 4, B unus medius
proportionalis est numerus.

in ras. . wolvmlaciwoas P. 16. molvmlacuioag P, 17.
pév] supra m. 2 V. molvmlaaices P. memolyue V. 18.
molvmlacwioag P.  19. di’ .  20. odrag] om. P.  Z]
seq. ovtwg 6 A P, del. m 1. xal og dox 6 A ngog] in
ras. Q. 22. ysv] om. P, nolvnluo‘maag P. 28. memoinne
V. molvmlaciacas P. 24. Z] in ras. g. 28. eloe Vo
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Aéyw 01, 01t xal 6 A mpog tov B dumdaciove
Adyov &yer 7jmeg m Oudioyog mAsvga mweds TRV Oud-
Aoyov mAsveav, vovréetiv fmsg 0 I mgog zov E 4
0 4 moog vov Z. énsl pap of A, H, B énjg dvd-
Aoydv glow, 6 A4 medg tov B dimdaciova Adyov &ys
finse moog tov H. wxal doviv og 6 A mpdg tov H,
ottwg 6 te I mweog rov E xal 6 4 medg tov Z. xad
0 A doa mog Tov B duwdasiove Acyov &yer fjmeg O
I ngog vov E 1 6 4 mdg tov Z* Gmeg E0er deitou.

% 8

Advo opolwy 6regedv douduey 0vo péeor
avedoyov duminToveiv deiduol xal 6 Gregedg
mQog TOv Buotov 6TeQedv touwdadiova Adyov
¥ye. ymep 1 Opucloyog mwAesvea mEog TAY Oud-
Aoyov misvodw.

"Ectocev 0vo opotor orsgeol of A, B, xal Tov
ptv A mhevgal Eotwoay of I'y 4, E, tov 0% B of Z,
H, @. xol émel Guotor otegeol &low of dvaloyov
Fyovres vag mievods, Eotw doa wg udv 60 I' medg
tov A, ottwg 0 Z mpog vov H, wg 0% 6 4 medg rov
E, ottwg 6 H mgog tov ©. Aéyw, 0wt tov A, B
d0vo péeor avaloyov dumimrovewy agiduol, xel 6 A
npog ©ov B touwdasiove Adyov &ye mmep 6 I' mpog
1ov Z xel 6 A mpog tov H xel é1v & E mpog tov @.

O I' pap vov 4 moldamwiaciioag tov K mowsire,
0 0t Z tov H morhamiaoidoog tov A mosslte. xai

4. ©6v] wi» P, 6. tév] (alt) corr. ex v m. 2 P, 8.
&oa dunlaclova Loyov fyer mgog tov B Ve, o6 I8z
PBVg; corr. ed. Basil, 11, gédoc] Guotor V (corr, m. rec.), @.
16. ol] dfuol of @, Vm,. 2. 17. pé»] om, B, supra m.
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Jam dico, esse etiam 4:B =1I%:E?= 4%:Z%
nam quoniam A, H, B deinceps proportionales sunt,
erit [V def. 9] 4: B = 4%: H%

et A H=I:E=Jd:Z.
quare etiam 4 : B = I'* : E? = 4%:Z% quod erat
demonstrandum.

XIX.

Inter duos similes numeros solidos duo medii
proportionales numeri interponuntur; et solidus ad
solidum similem tnphcatam rationem habet quam
latera correspondentia.

Sint duo solidi similes 4, B et numeri 4 latera
sint I, 4, E, numeri B autem Z, H, ®. et quoniam

oL

similes solidi ii sunt, qui latera proportionalia habent
[VII def. 21}, erit ': 4 = Z:H, 4: E=H:8,
dico, inter 4, B duos medios proportionales numeros
interponi, et esse 4: B=1I%:Z%=4%: H’=E%: 6%

sit enim I' <X 4 =K, Z>< H= 4. et quoniam

2 V. 18. dudpol of V. 19. u¥v 6] 6 pév Vo, 6 B
24. xel] (prius) om. B, mg. 7.  ¥n] dons .

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 21
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énel of I, 4 voig Z, H &v 16 avrg Adye eloiv, xal
éx ptv 1oy I'y 4 dovww 6 K, éx 0 vov Z, H 6 4,
of K, 4 [dga] Bpotor énimedol elow aguduol* tiv K,
A &ga &ig péoog avdioydv ot dgiduds. EeTe 6
M. 6 M ége éotiv 6 éx vav 4, Z, o v 16 meo
TovTov dewmgruar €0elydy. xal émel 6 4 Tov uiv
I’ modiamiacidong vov K memoinuev, vov 0% Z mol-
Aamdecidoag tov M memoimnsv, ot doa og 6 I
ngog 1ov Z, otrwg 0 K medg tov M. @il @g &6 K
mog vov M, 6 M medg ©ov A. of K, M, 4 é&ga
ke &low avdioyov v te vov I' medg tov Z Ad-
yo. xal émel doviv og 6 I' meds tov A4, oltewg 6
Z mog tov H, évaldat éoa éotlv g 6 I' meog zov
Z, ottwg 6 A mpdg tov H. i va avre 07 xal
dg 6 4 moog tov H, ofrwg 6 E mgdg tov O. of
K, M, 4 koo étg eloww avddoyov & ve t@ tov I’
moos Tov Z Adype xel vp vov A meog tov H xal
ér. ¢ vob E medg tov @. éxaregog 07 tav E, O
oy M moldamlacidcag” éxarvegov vy N, 5 mowslte.
nal énel orepedg domwv 6 A, mwhevgal 0% avrob elow
of I'y4, E, 6 E édgo vov éx tév I'y 4 moldamia-
cudeag tov A memoimxev. O 0k éx rdv I, 4 devww o
K 6 E &oa tov K mollamiadidoag tov A memolnxey.
0o t& avre O xal 6 @ Tov A moldamiadideag TOV
B zmemoiquev. xal émel o E zov K moldamwiaoidcag
ov A memolyxev, dAde uny xel vov M moldemAa-
Gutdag ©ov N memoinxev, &otww dga g 6 K meog
ov M, obtwg 6 A meds tov N. ag 6% 6 K mods
tov M, otrwg § te I' medg ©ov Z xal 6 A meog
tov H xal év 6 E modg tov @ xal g &po o

On

1. of] corr. ex 6 m. 2 P. #lo/ V. 3. doe] om. P,
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I, 4 et Z, H in eadem ratione sunt, et I' < 4 = K,
Z >¢< H = A, numeri K, 4 similes plani sunt [VII
def. 21]. itaque inter K, 4 unus medius est pro-
portionalis numerus [prop. XVIII]. sit M. itaque
M = 4 >< Z, ut in propositione praecedenti demon-
stratum est [p. 318, 15; 26]. et quoniam
A<TI'=Ket d<XZ=Merit ''Z=K: M
[VII, 17]. uerum K: M= M: 4. itaque K, M, 4
deinceps proportionales sunt in ratione I': Z. et
quoniam est I': 4 = Z : H, permutando erit
I':Z=4:H [VII, 13].
eadem de causa erit etiam 4 : H = E: 6. itaque
K, M, 4 deinceps proportionales sunt in rationibus
I':Z, 4:H E:0. ijamsit EXM=Net@>< M=J5.
et quoniam A solidus est, et latera eius sunt I', 4, E,
erit ExXXI'>}Xd=4. uerum I'><X 4 = K. itaque
E>< K = 4. eadem de causa etiam & >< 4 = B,
et quoniam E > K = 4, et E > M = N, erit
K:M=4:N [VI], 17]). uerum
K:M=I:Z=4:H=E:0.

6. Post £deiydn add. Vo: fory doa (fru @) og 0 K meos _tow
M, o M meos tov 4; idem B mg. m. 2. 7. memoinxe V.
9. aAl’ wg 6 K meds tov M) mg. ¢. 10. 6] otizws 6 V.
11. eloww] om. P, supra m. 1 V. 14, dia 7 avra 87 xal) P;
malwy émel oty g 6 A meog tov E, ovrws & H meog tov O,
Ivallaf doo forly Theon (BVg). 16. K, 4, M Vg, &ex
. ¢. avdloyov elaw V. 17. 2dy0] om. Vg. ﬂﬁ}
om, Vg. 21. I'](prius) eras. V. 22, 4] seq. in P: modlamic-
ciadng, sed delet. 23. memolnue V.  24. Post moldanla-
avacag add. Theon: zov &x oy Z, H §BV ). 25. mwemolnne
Vo. 80, #ui] corr. ex 6ze m. 1 P; forww @, mg. fre. el
os) og BVg.

21%
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I mgog 1ov Z nal 6 A meog tov H xal 6 E medg tov
®, olrwg 0 A meég tov N. mdlw, émel éxdregog
tov E, ® vov M mollamlacideag éxdregov tov N,

324 ETOIXEIRN 7',

B memolnxev, éovv doa wg 6 E mpog tov O, orms
0 N mgds wov 5. @il og &6 E moog tov O, odras
6 ¢ I' mpdg ©0v Z xnal 6 4 mpog tov H' xal mg

doe 60 I' meds ©ov Z xnai 6 A medg tov H =l 6
E mods tov O, odrwg 0 te A meog tov N xal o
N mgog zov E. mdiw, énel 6 @ tov M moliamwia-
owieag Tov [E memoinxev, dAda uny xal vov A mol-
Aamdaciecag Tov B memoinxev, forw dpa dg 6 M
meog Tov A, ovrwg 6 5 meog tov B. dAk g 6
M mgog tov A, ottwg 8 te I' mpdg ©ov Z xal 6 4
moog tov H xal 6 E moog tov 6. xal og doa 6 I
npog 1ov Z xal 6 A medg vov H xal 6 E meog vov
@, ovrwg oU povov O [E meos vov B, dlia xal 6
A medg tov N xal 6 N mgog tov 5. of A, N, [,
B doa éng clow avdiopov &v Tolg slonuévorg Tov
wAevody Aoyors.

Aéyw, Ot xal 6 A meog Tov B roimdadiova id-
yov &ye. fimep 1 Oudhoyog mAsvge meog Ty Oudio-
yov mievedv, rovtéeorv fimep 6 I' agududs meodg Tov
Z 4 6 4 medg vov H xal & 6 E meog vov 6. émel
pog téooageg apuduol ékfjg dvdioyov elow of A, N,
E, B, 6 A4 dga meds tov B toimiaciove Adyov &ye
iweg 6 A mog tov N. Al dg 6 A medg tov N,
ovtwg 0elydn 6 ve I’ meog 1ov Z xal 6 A medg vov
H xal & 6 E medg tov ©. xal 6 A doa meos Tov

2. N] corr. ex K V. 6. Post H add. P: xal 6 E meds

zov O. nal dg — 8: 76v O] delPetm 1etm2 8.
z&] om, P. 9. 5] Z 9. 14. ©. noi og deo 6 I' mdg 16]
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quare etiam erit ': Z =4 : H=E:® =4 : N.

rursus quoniam est E><X M = N et @ < M = J5,
erit E: ® = N: 5 [VII, 18]. uerum

E:0=I:Z=4:H
quare etiam I'' Z=dJ: H=E:® = A:N=N:j.
rursus quoniam est @ XX M = 5 et @ <X 4 = B,
erit M: A= [5:B [VII, 17]. uerum

M:A=T:Z=4:H=E:@6.
quare etiam
I''Z=4:H=E:@=5:B=A4: N=N:5%
itaque 4, N, 5, B deinceps proportionales sunt in
rationibus laterum, quas indicauimus.
Dico, esse etiam
A:B=1T%: :H®= E3: @3,

nam quoniam qua,ttuor nameri demceps proportionales
sunt, 4, N, 5, B, erit 4: B = 4% : N3 [V def. 10],
uerum 4 : N=TI:Z = 4:H=E:®, ut demon-

mg. . 16. E] Z ¢. 17. 5] corr. ex Z ¢. 22. mie-
eay @. 28. doo} om. @, meds V.
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B roumdaclova Adyov &xer tmep 1 ouclopos mhevoa
mwedg Ty oudloyov mhevedv, tovréomwv imeg 0 I
douduog meog tov Z xel 6 A medg vov H xal
0 E mplg tov @ Omep #0er deitou.

’

%

‘Eav 0v0 ¢gi1dudv eig uédog avdloyov éu-
wéwry agududg, Gporor émimedor foovrar of
agiduol.

dvo pop dgidudv tav A, B &g uésog avdiopov
duminréro agudutg o I Aéyw, 81w of A, B Guotow
éninedol elow douduol.

Elifpdocay [poo] #idyieror douduol tdv Tov
avtév Adyov édvrav voig A, I' of 4, E* ledxig &oa
6 4 vov A perget xal 6 E vov I. deduig 0y 6 A
10v A pergel, todavrar povadsg forweav v th Z°
0 Z doa tov A morhamiecidcag tov A memoinxev.
dote o A émimedog fovwv, mlevgal 0% adrov of A,
Z. mdlw, énel of 4, E é\dyierol elow tiv Tov alrov
Adyov éovrev voig I', B, ledxig dga & A4 wov I
pergel xal 6 E tév B. 66dmg 0y 6 E tov B pe-
roel, rodatrar povadeg éovwoav v ve H. E éga
Tov B pergel xare vag dv v H povddeg' 6 H doa
10v E moilemdadidoug tov B memoinxew. B dga

On

On

1. mleved ngog Ty oudloyor] mg. . 6. dumimzee V,

corr. m. 1. pégov B. avdloyor] om. BV(p In B
supra ser. m. 2: sl’g ys’aoc uvalo oy éy.mvmm o I' dpduds,
&g 6 A medg tov I', 6 I' mog tov B. 2, yag] om. P. 13,
4,I) 4, T, B Bq:, et V deleto B. Post Ein Vo add oty
aga og o A m)og tov E, ¢ A nwodg -uw I mg a3 o 4 wqog
wv r, o r nqog zov B (B@ xal og aga 6 J meos oy E,
0 I' mgds vov B; idem mg m. 2 (87 pro &%). 16. me-
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straunimus. quare etiam
A:B=1TI%: tHY = E®: 0%
quod erat demonstrandum.

XX.

Si inter duos numeros unus medius proportionalis
interponitur numerus, numeri plani similes erunt.
Nam inter duos numeros 4, B unus medius pro-
portionalis interponatur numerus I, dico, 4, B esse
similes numeros planos.
sumantur 4, E minimi numeri eorum, qui ean-
dem rationem habent ac A, I' [VII, 33]. itaque o
numerum A4 et E numerum

A 4i——  I"aequaliter metitur [VII, 20].
Bi———— iam quoties 4 numerum A
r —— _E _ metitur, tot unitates sint in
Z . Z. itaque Z>< 4= A4 [VII
H ‘ def. 15]. quare A planus est,

latera autem eius 4, Z. rur-
sus quoniam ., E minimi sunt eorum, qui eandem ra-
tionem habent ac I', B'), 4 numerum I' et E nume-
rum B aequaliter wmetitur [VII, 20]. iam quoties E
numerum B metitur, tot unitates sint in H. itaque
E numerum B metitur secundum unitates numeri H.
itaque H>< E = B [VII def. 15]. itaque B planus

1) Nam 4: I'=TI": B.

nmofpxe Vo. Seq. in Vo: 7oy 6t E mollamiacidoeg zoy I’
menolnnevs idem B m. 2. 17, doze V. 18. eglow P, 19.
r,B] B, I ¢ 20. 3] 9é P, et B (corr. m. 1). 21,
fumdav] bis @, sed corr. = o E] ecorr. V, xat & E P.
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éninedog éoti, mAcvgal 0% avrov &low of E, H. of
A, B dga émimedol elow agudmol. Aéyw 01, Ore xal
ouotor. émel yag 6 Z tov pdv 4 moldamlaciioag TOV
A memoinxev, tov 0t E moddemducidéag vov I’ me-

b moinxev, oy dpa dg 6 A medg vov E, ovrwg o
A medg tov I, rovréorwwy 6 I’ modg tov B. maAew,
énel 6 E éndvegov tov Z, H moddamiadicdeg Tovg
I, B memolqnev, éoviv doa og 6 Z meog vov H, od-
rog 6 I’ medg vov B. g 0¢ 6 I' mgdg ov B, ovrame

10 6 4 mpdg ©ov E' xal dg dox 6 4 mpdg tov E, ot-
tog 6 Z moog vov H. xal dveddat dg o 4 moos
tov Z, otrwg 6 E mpds vov H. of A, B éga Suotos
énimedor aguduol elow: of pog misveal alrév dvd-
Aoylv elaww: Omep E0er detbou.

r’

15 ra .

‘Eav 0v0 dotdudv 0¥o péeor dvdloyov Zu-
ninTOOLY douduol, Opowor dregeol &loiv of
agtduol.

Avo yag dedudy tév A, B dvo péeor avdioyov

20 duminmrérmeay agudpol of I'y A° Aéyw, 67t of A, B
opotor aregeol elow.

Elljgdweay yag éAdyiotor agidpol tdv Tov av-
oy Abyov édviev vois A, I'y 4 veelg of E, Z, H*
ol &oa dxgor avrdv of E, H medro medg aliriovg

25 lotv. xol émel v E, H &g péoog avdioyoy éu-
nénroxey agududs 6 Z, of E, H doa doiduol Guoros

1. éxinedog] in ras. ¢. 8. &mel yodo — 4: I' memolpusy)
del. B; émel yag éndzegov (ex éxdrsgog V) tév 4, E 6 Z (4,
E 6 Z in ras, V) mollanladiices éndregov tav 4, I (in ras V)

nemolnney Vo émel yag éndrsgog tév Z, H tov E mollenla-
oidoag Enaregoy vy I', B memoinrey mg. B. In P mg m. 1
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est, et latera eius sunt E, H. ergo 4, B plani sunt
numeri.

Jam dico, eos etiam similes esse. nam quoniam
est Z>Xd=Ad et Z> E=T"), erit

_ Ad:E=A4:I"=1TI":B.

. rursus quoniam E > Z = I', E > H = B, eril
Z:H=T:B [VII, 17]. verum I': B=4:E. quare
etiam J: E=Z:H et permutando 4: Z=E: H
[VII, 13]. ergo A4, B similes sunt numeri plani;
latera enim eorum proportionalia sunt [VII def 21];
quod erat demonstrandum.

XXL

Si inter duos numeros duo medii proportionales
numeri interponuntur, numeri similes sunt solidi.

Nam inter duos numeros 4, B duo medii pro-
portionales interponantur numeri I', 4. dico, nume-
ros A, B similes esse solidos.

sumantur enim E, Z, H numeri minimi eorum,
qui in eadem ratione sunt ac 4, I', 4 [prop. II].
itaque extremi eorum E, H inter se primi sunt [prop. I1I].
et quoniam inter E, H unus medius proportionalis
interponitur numerus Z, numeri E, H similes plani

DNam d:4=1:Z=E:T.

add. ~~ lomug doox 6 A4 tov 4 pevess %ol 6 Exov I (sngno >
nullum in textu respondit). 6. a¢] om. P. 7. fndzegov
rmw Z, Ho E qu Z, H nouanlao‘mo‘ug tovg] om. B.
Tovg gndfeeov oy Vo 10. necd mg — E] mg. o. dou]

om. 11, »el dvaldak — 12: zéy H] om. Theon BY9p).
18. elow agfpol P. 16, dumintovewy @, sed corr.  17. doid-
pol, opowc] bis . of] om. P. 20. I', 4] 4, T' g. ifyw

yae V, deleto yae. 23, 4] 4, B Vo. '25. elo! Ve. ava-
Zoy0¢ P. 26. 0 Z] om. ¢.
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éntnedol slow. Eoracav ovv tov uiv E mAevgel of
0, K, 100 0t H of 4, M. gavegdv dpa fotiv éx Tov
med Tovrov, ove of E, Z, H ékfg elow dvddoyov &v

Al— Ei—
B: 11 i Z
I | H !
el | O —
I N Ki—
; 15 At |
M |

Te 16 100 @ meog vov A Adyo xal ¢ tov K moog

5 t0v M. xal énel of E, Z, H é\dyiorol elor tév wov
avrly Abyov éydvrav voig 4, I'y 4, nel éotw leov
70 mwifdog tév E, Z, H te mwhjde vév A4, T, 4, 8/
loov doa dotlv og 6 E moog viv H, otreg 6 A meds
tov 4. of 0% E, H medvor, of 8% modror xal éAd-
10 ysator, of 0t éAdyieTor werovoL Tovg TOV avTdv Ad-
yov Epovieg avroly lodmg & te weltov tov pelfove
xel 0 éhacowv Tov éAideeove, TovréeTiv O TE TyoU-
pevog Tov nyovusvov xal 6 Emdusvog Tov Emdusvov:
lodxig dga 6 E tov A pergel xal 6 H tov 4. 66d-
16 mig 0 6 E vov A uergei, rocavrar povddsg 6rmcay
év g N. 6 N #&ga tov E mollamiaciuices tov 4
wemolquney. o 0% E dotwv 6 éx 16v @, K* 6 N &ga
ov & tév @, K moldamAaciades tov A memolnxev.
orepedg doa fotlv & A, mheveal 0 avvov sleww of
20 ®, K, N. mahw, énsl of E, Z, H éAdyerol sler tow
Tov avrov Adyov éydvrav voig I'y, 4, B, lodwg dea

6 E tov I' pevpet el 6 H wov B. ooaxig 0 6 E
2. 109 mgé] om. BV . 3. avaloysv sloww V. 4.
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sunt [prop. XX]. sint ®, K latera numeri E, et 4,
M latera numeri H. itaque ex praecedenti propo-
sitione manifestum est, numeros E, Z, H deinceps
proportionales esse in ratione @ : 4 et K: M) et
quoniam E, Z, H minimi®) sunt eorum, qui eandem
rationem habent ac 4, I, 4, et multitudo numerorum
E, Z, H aequalis est multitudini numerorum 4, I, 4,
ex aequo erit E: H= A4:4 [VIl, 14}, sed E, H
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21],
minimi autem eos, qui eandem rationem habent,
aequaliter metiuntur, maior maiorem et minor mino-
rem [VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque E numerum 4 et H nume-
rum 4 aequaliter metitur. iam quoties E numerum
A metitur, tot unitates sint in N. itaque N>< E= 4
[VII def. 15]. uerum E = @ >< K. itaque
N>x<Ox<K=A4.

ergo A solidus est, latera autem eius @, K, N. rur-
sus quoniam E, Z, H minimi sunt eorum, qui eandem
rationem habent ac I', 4, B%), E numerum I’ et H
numerum B aequaliter metitur [VII, 20]. iam quoties

1) Nam in prop. 20 demonstratum est
A: ’'=I':B=4d:E=12Z:H.
2) Hoc solum utitur, quod numeri E, Z, Het 4, I', 4
proportionales sunt.
) Nam A: I'=T:d=4d:B=E:Z=17Z:H, et E,
Z, H minimi sunt in ratione 4: I"et I': 4.

zov] om. B, 5, rov] om. B. &law P. 6. xal douy — T: 4,
I, 4] om. Theon (BVyg). 15.87] & V. 18. memolnxe Vo,
20. N] in ras, V. 22. H] in ras. . o] 8¢ BVg.



332 STOIXEIRN 7"

—t

ov I pevpel, rooavrar wovadeg éormoay &v T .
6 H dga tov B pergel xare vag v ¢ 5 povddag
6 & dpa tov H moldamdaeiicas tov B memwoinxev.
6 0 H ot 6 éx tov A, M' 6 [ doa wov Zx Ttov
5 A, M moliamiacidoag vov B memoinxev. o6repedg &ou
£6-rlv 6 B, msvpal 0t avrov elow of A, M, 5 of
A, B &pa dregaot elow.
Aéyo [01]), Sve el Opocor. émel yag of N, E zov
E moldemiacidcavres vovg A, I' memovjxacw, E6Tiv
10 Zgpa dg 6 N mpds vov [E, 6 A mpog tov I, tovréeriy
6 E modg tov Z. &AX dg 6 E moog wov Z, o @
npdg 10v A xal 6 K mpdg tov M xal dg doo 6 @
nQog Tov A, otzwg & K meds tov M xel 6 N mpog
ov 5. ol elew of ptv O, K, N misvoal tov A, of
156 0% 5, A, M mievgal vov B. of 4, B dga dgeduol
duowor oregeol slowy' Omeg £0er deikon.

%8’
Eav toelg doudpol éEfjg avdlopov @6, o
0t modrog tevgdymvog 7, xal & Telrog Terod-
20 yovog E6ToL.
"Eotocar vgeis aguduol &g avdioyov of A, B,
T, 6 0t mpdrog 6 A revgdywvog éorw’ Adywm, Ot xal
0 toirog 0 I' rerpdywvig doriv.
Enet pig tév A, I' &ig pdeog avdloydv Zorwy
25 agududs 6 B, of A, I' dpa Ouotor émimedol &loiv.
rerpayvog 02 6 A revgdyovog doo xal ¢ I' Gmsp
&é0eL Osita.
2. 6% %ol 0 P uam‘} insert. postea V. 4. zéw] cor

ex Tdv b. memoinne V. Seq. in Vo: rov 8t E molle-
nlaciacag Tov I' memwolnue; idem Bm. 2, 7. elor Vo, 8.
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& numerum I' metitur, tot unitates sint in 5. itaque

Z1 numerum B metitur secundum unitates numeri

) itaque 5 < H = B. uerum H == 4 > M.

itaque F>< 4> M= B. ergo B solidus est, latera

autem eius sunt 4, M, 5. ergo A4, B solidi sunt.

Dico, eos etiam similes esse. nam quoniam

Nx<E=4det F><E=1TI?), erit
N:E=4:T[Vll, 18] = E: Z.

uverum E:Z=0: 4= K: M quare etiam

@:d=K: M=N:Jj

et @, K, N latera sunt numeri 4, et 5, 4, M) latera

numeri B. ergo A4, B similes sunt numeri solidi

[VII def. 21]; quod erat demonstrandum.

XXII.

Si tres numeri deinceps proportionales sunt, et pri-
mus quadratus est, etiam tertius quadratus erit.
Sint tres numeri deinceps propor-

A
B: l ‘ tionales 4, B, I', et primus 4 qua-
e 1 dratus sit. dico, etiam tertium I

quadratum esse.

nam quoniam inter 4, I' unus medius est propor-
tionalis numerus B, 4 et I’ similes plani sunt [prop.
XX]. uerum A quadratus est. ergo etiam I' quadra-
tus est [VII def. 21]; quod erat demonstrandum.

NYNam E: I"'=1:5%5

2) Nam E: I'=1: El

8) Debuit dici 4, M, =. sed respicit ad. p. 332, 4.

é7] om. P. N]e corr, V. 10. .:.] corr, ex Z g. 19.
xal 6] 6 insert. m. 2 P. 24, dvdaloyog V, sed corr. m. 1.
25. elor V.  26. I'] in ras. P.
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1y’

'Eav tégeageg apudpol £Efjg dvaAoyov deuy,
6 0} modros xvPos 7, xal & Téragrog xVPog
foral )

"Eotwoay técoepsg doiduol EEfjg avdioyor of A,
B, T, 4, 6 0t A xifo; &6t Adyw, Ot %l o 4
xVfog doriv.

'Engl yap v A, 4 0Vo uéso. avdioydv elow
dgduol of B, I', ol 4, 4 &ga Suoiol &loL Gregeol
dguduol. xvfos 0t 6 A wdfog &oa xal 6 A Gme
£0er Oeita.

%0’

Eav 0vo0 agiBuol mpog addsjiovs Adpov Eym-
6LV, OV TETQAYMVOG AQIPuds TEOG TeTQAY @V OV
doitPudy, 6 0} medrog TeTQdy@VOg %, xel O
devregog Tevoaymvog EoTar.

Advo pag dgiduol of A, B medg aAijiovg Adyov
érérmoay, Ov terpayavog dgidpos 6 I' medg Tevodyw-
vov agududy 1ov A, 6 0% A reredymvos éote: Adye,
ote xal 0 B revpdywvig deriv.

‘Emel yag of I, 4 rergdywvol slew, of T, 4 dga
Ouocor émimedol elow. tav I, A Goa &lg uéoog ava-
Aoyov umimrer qoududs. xal dotww @g 6 I' modg Tov
4, 6 A4 mgdg ©ov B xel tév A, B doo &ig péeog
avdloyov Zumimrves dgududs. xol éotiv 6 A Tered-
yovog' xel 6 B oa tevpdywvds dotiv' Smeg Ede detka.

7. &t BVg. 9.'B, ' I', B 9. &low P. 14.
uzqaywvog dedpos meos] mu . verguyovos ¢, sed corr.
15. agtﬂyog @, sed corr. 7 wereaywwvos BVo. 16, devtsgog
loimog P. 22. slor V. 23. xal] nal émel P. oy
om. B. 24 v} om. B 256. 6] g & P
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XXIIL .

Si guattuor numeri deinceps propoi‘ti@ales sunt,
et primus cubus est, etiam quartus cubus erit.

Sint quattuor numeri deinceps proportionales A,
B, I, 4, et 4 cubus sit. dico, etiam 4 cubum esse.

nam quoniam inter 4, 4 duo
medii proportionales sunt numeri B,
I, 4 et 4 similes sunt solidi numeri
[prop. XXI). uerum A4 cubus est.
ergo etiam A cubus est [VII def. 21];
quod erat demonstrandum.

XXTV.

Si duo numeri inter se rationem habent, quam
quadratus numerus ad quadratum numerum, et pri-
mus quadratus est, etiam secundus quadratus erit.

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habe-
ant, quam quadratus numerus I"' ad quadratum nu-
merum 4, et 4 quadratus sit. dico, etiam B qua-
dratum esse. :

nam quoniam I', 4 quadrati sunt, I', 4 similes
sunt plani. itaque inter I', 4 unus
medius proportionalis interponitur
numerus [prop. XVIII]. est autem
I': 4= A4:B. quare etiam inter
A, B unus medius proportionalis
interponitur numerus [prop. VIII]. et A4 quadratus
est. ergo etiam B quadratus est [prop. XXII]; quod
erat demonstrandum.

Al
f———-———\B
b—— I’

- 14
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’

ne'.

Eav 870 agidpol mgdg adijiovg Adyov -
6iv, 0v xvfog deLduds meog xvPfov doLdudy,
6 0% mpdrog xVPog 7, xal 6 dsUregog xvfog
éotas.

Advo yoe agiduol of A, B meog aiiijiovs Adyov
éyérmeav, ov xvfog apduds 6 I' medg xVfov doid-
uov rov A, xvfog 0t éorw 6 A Adyw [07], Ore xal
6 B xvfos éoriv.

‘Enel yag of I'y A4 xvfor elotv, of I'y A4 Suorot
oregeol elow' vov I'y 4 dge dvo péoor dvdAoyov
dumimrovoww dgudpol. Ocor 0% &lg tovs I, 4 ueraky
xete T0 ovveydg avaloyov umimroveiy, TosovToL Al
&lg Tovg TOV avTov Adyov Epoviag avrolyt @moTEe xal
tov A, B 0vo péoor dvdhoyov Eumimrovew agud-
pol. ummnréraday of E, Z. imel ovv vécoapss doud-
wol of A, E, Z, B étijg avdioyov slesw, xal Zow
wvfog 6 A, xfog doa xal 6 B* Gmsg &de deikau.

%S .

Of duotor énimedor doiduol mpdg adirfjiove
Aépov Eyovowv, Ov tsTodymvog @eLduds mEOS
TETQEY VOV AQLIUOY.

"Eerocay Suotor Enimedor dgiduol of A4, B* Adym,
Ote 6 A medg Tov B Adyov &ye, Ov Tevpdywvog doid-
uog mEOg TETEAYOVOV EQLIUOY.

3. meog wvfov dodudv] bis ¢, sed corr. 8. 8] om. P.
10. dpoor] &ex Spoor BV . 11. sl Vo, 12. 84] 85?
18. dunintover PVo. 15, zav] oy @.  17. elov] slor V.
dot) dovv P.  24. A] seq. ras. 1litt. V. deiBuds om. V.




ELEMFNTORUM LIBER VIIL 337 .

XXV.

Si duo numeri inter se rationem habent, quam
cubus numerus ad cubum numerum, et primus cubus
est, etiam secundus cubus erit.

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habeant,
quam cubus numerus I' ad cubum numerum 4, et
cubus sit 4. dico, etiam B cubum esse.

nam quoniam I, 4 cubi sunt, I, 4 similes solidi
sunt. itaque inter I', 4 duo medii proportionales
interponuntur numeri [prop. XIX]. iam quot inter
I’y 4 secundum proportionem continuam interponun-

Al Er————
B Z

|_.—-—_—.
r ¢

at

tur numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem
rationem habent, interponuntur [prop. VIII]. quare
etiam inter 4, B duo medii proportionales interpo-
nuntur numeri. interponantur E, Z. ijam quoniam
"quattuor numeri 4, E, Z, B deinceps proportionales
sunt, et cubus est 4, etiam B cubus est [prop. XXIII];
quod erat demonstrandum.

XXVL

Similes numeri plani inter se eam rationem ha-
bent, quam quadratus numerus ad quadratum numerum.
Sint similes numeri plani 4, B. dico, 4 ad B
eam rationem habere, quam quadratus numerus ha-

beat ad quadratum numerum.
Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 22
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Enel pap of A, B duotor émimedol elowv, tov A,
B &ga &ig péoog dvdloyov Eumimves doiduds. éu-
maréro xal f6ro 0 I', xal elijpdocay éAdyiero
agiduol tadv tov avrov Adyov ydvrev rvoig 4, I', B
of 4, E, Z* ol &ga éxgor adrwv of A, Z rerodym-
vol elow. xal émel dotiv wg 0 A medg Tov Z, ovrws
6 A mgdg tov B, xal slewv of A, Z tergaymvor, (
A dga medg Tov B Adyov v, ov tergaymvog doud-
1og meog Teraymvov dgududy: Omep &0s dsike.

%'

Ol Guoror 6repeol dguduol moog aiifiovs
Adyov Eyoveiv, 0v xUfog aeiduds meds xVfov
aQLIudy.

"Eotwoay Guotor aregeol apiduol of 4, B* Aéyw,
0te & A medg tov B Adyov &gs, ov xVfog agLdudg
wedg xVPov deLducv.

’Emel yap of A, B Ouotor eregeol elaww, tov A,
B &ga 0vo péoor avdloyov éumimrovoww aguduol. Zu-
mnréracay of I, 4, xal elhjpdacay éldyioror aged-
pol Tov Tov avrov Adyov éydviwv roig A, 'y 4, B
lgo. avrols ©0 wAijdog of E, Z, H, @ ol dga &xgor
avtédv of E, ® nifor slolv. xal éorwv g 6 E mpds
ov @, olrwg 6 A medog Tov B xal 6 A doa mEodg
zov B Adyov &g, 0v xPog agududs mweds xvfov aoid-
uov: Omeo &de detbau.

1. elor Vo 4. tois] corr. ex ot m. 2 P. r, B]
B, I'P. 6. elor Vo 11. of] om. P. 17. elas V .
18. péoo] -o1 e corr. m, 1 P. 19, dgrdpol] om. B. =~ 20.
B] Z ¢. 22. &lol V @. 28. nal 0 A4 dea meog To¥ B]

mg. . 25. 8weg £0sr 8sifew] om, B. In fine Edvxisldov
orocyeioy 7’ P.
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nam quoniam 4, B similes plani sunt, inter 4,
B unus medins proportionalis interponitur numerus
[prop. XVIII]. inter-
ponatur, et sit I', et
. sumantur numeri 4, E,
" Z minimi eorum, qui
eandem rationem habent ac A, I, B [prop. II]. itaque
extremi eorum A4, Z quadrati sunt [prop. II coroll.].
et quoniam est 4:Z = A4: B, et 4, Z quadrati sunt,
A ad B rationem habet, quam quadratus numerus
ad quadratum numerum; quod erat demonstrandum.

Al

—I

Ay .

XXVIIL

Similes numeri solidi infer se rationem habent,
quam cubus numerus ad cubum numerum.

Sint similes numeri solidi 4, B. dico, 4 ad B
eam rationem habere, quam cubus numerus habeat ad
cubum numerum.

nam quoniam A, B similes sunt solidi, inter 4,
B duo medii proportionales interponuntur numeri

Al | ~ n——————
Bt I i |
Ei 1 Z 1 Hi | 6 |

[prop. XIX]. interponantur I', 4, et sumantur minimi
numeri eorum, qui eandem rationem habent ac 4,
I, 4, B iis aequales multitudine E, Z, H, ® [prop. 1I].
itaque extremi eorum E, ® cubi sunt [prop. II coroll.].
et E:@®=4:B. ergo 4 ad B eam raftionem habet,
quam cubus numerus ad cubum numerum; quod erat
demonstrandum. '

22%
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I3

«.

‘Eav dvo Opoior émimedor dgidpol moila-
mie6idoavreg AAjAovs ToLdOL Teve, & yEvoue-
vog rergaymvog Edral.

"Eotwoay dvo Ouocor émimsdor apidmol of A, B,
xel 6 A ©ov B moddamdaoideag tov I' moelra: Aéyw,
6t 6 I rergayamvdg doriv.

‘0O yag A fevrdv mwordamiaciwoag ov A wmoielra.
0 4 dge tergdyovds dorwv. émel ovw 6 A favrdv
ptv moldexdeeidoag tov A memoinxev, tov 0% B moi-
Aemiaoidoag tov I’ memolnnev, f6tw dga g 6 A
7og ©ov B, otrwg 6 4 moog tov I'. xal émsl of A,
B Guotor énimedol eloww doiduol, 1y A, B dou &is
uéoog avdioyov dumimrer doidudg. éxv 0% 0o dgud-
udv petafd xeve 1O cuveyds dvaloyov uminTecwy
agudpol, 660t &g avrovg dumimrovst, TodovToL xal &lg
Tovg 1oV avrov Adyov Eyovrag' dove xal tov A4, T
elg péoog avdlopov Sumimrs. douiudg. xel dore Te-
vodyavog &6 A° tergdyovog &oe xel 6 I Smep Fdea
dsitat.

@'] corr. ex ' V. Post titulum, ante prop. I in textn
scholium habent Vg, u. app. 9. mel ovv] wal dmet Vg,
10. y.s'vI], om. B. 4] in ras. P. zemolnne Vo. 11. I']
inras. P. 14. d¢] supram. 2 V. pstefv d@ducy Vo. 16
aouipol, &oor el adrovg éumimrover] mg. m. 2 B. 17.



IX.

I

Si duo similes numeri plani inter se multiplican-
tes numerum aliquem effecerint, numerus ex iis pro-
ductus quadratus erit.

A Sint duo similes numeri

B \ plani 4, B, et sit

r : A>B=1TI.

4 dico, numerum I” quadratum
esse.

it enim 4 >}X 4= 4. 4 igitur quadratus est.
iam quoniam 4 X 4 = 4 et 4 X B=1T, erit
A:B=4d:TI [VIl, 17]. et quoniam 4, B similes
sunt numeri plani, inter 4, B unus medius propor-
tionalis interponitur numerus [VIII, 18]. sin inter
duos numeros secundum proportionem continuam nu-
meri aliquot interponuntur, quot inter eos interpo-
nuntur, totidem etiam inter eos interponuntur, qui
eandem rationem habent [VIIL, 8]. quare efiam inter
A, I" vnus medius proportionalis interponitur nume-
rus. et quadratus est 4. ergo etiam I' quadratus
est [VIII, 22}; quod erat demonstrandum.

#yovrag avdrois @, avroic mg m. 2 V. 18. éotww P. 19,
0 4 tergeyovog] mg. m. 1 P. oneco #0sr deikon] m. 2V,
om. B. .
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.
’Eev 6vo apiduol moddamiacdidoavres addy-
Alovg motdoL TeTpeywvov, Guoror émimedol &l-
6y agidpol.

5 “Eotwoav 0vo douduol of A, B, xal 6 A tov B
noldandaoiedag teroayavoy vov I mowsito® Aéyw, ot
of A, B Buotor émimsdol elowy doiduol.

‘0 ypdo A éavrdv morlamdacidees Tov A moislre
0 4 doa teTpayovig oy, nal émel 6 A Exvrov piv

10 woAlamiaoiddag vov A memolyxev, tov 0% B molde-
niaciddag vov I' memolnrsv, Eoriv dgo og 6 A medg
wov B, 6 4 mgdg vov I. xal émel 6 A rergdymvdg
dotiv, dAda xel 6 I', of 4, I dga Buoior émimedol
glow. tav A, I' oo &lg péoog évdioyov dumimve.

15 el oty og o A meog tov I, odreg 6 A medg TOV
B xal tév A, B dpu iz péeog dvdloyov Zumimrer.
dy 0% Ovo dedudv sig pfoog avdloyov dumimry,
ouocor émimedol elow [of] douduol- of dea A, B Suotol
‘elow émimedor” Omeg &0 delfo. -

20 7.
Eav xvfog agidudg avrdy wordandacideag
woef] Teve, 6 yeviuevog xvfog é6Tas.
Kvfog yeo dgiduds 6 A éaxvrov mollamieciaeog
1ov B moislrw® Adyw, 6tc 6 B xvPog doriv.
26  Eldjpdw ykg tov A misvea 6 I, xal 6 I' éavedw
woldandaoieas tov A mowslrw. @avegdy 01 éetiv,
3. eloe V. 4. deudpol] om. BVg. 5. Zdtwcay — 6:
wowelrw] dvo yae deidpol of 4, B mollemladidsavtes (m. 2 B)

¢lisjlovg rerodywvov zov I' mowelfrwoey Theon (BV o). 9.
fo: V. A]supram 1V, pév] om. @. 10. memolnue V.
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1L

Si duo numeri inter se multiplicantes quadratum
effeserint, similes erunt numeri plani.

Yint duo numeri 4, B, et 4 numerum B multi-
plicans numerum I' quadratum efficiat. dico, 4, B
similes esse numeros planos.

nam sit 4 ><X 4 = 4. itaque 4 quadratus est.
et quoniam 4 ><X 4 = 4 et 4 >< B = I, erit

' 14 A:B=4d:I][VI] 17]. et quoniam
|———iB 4 quadratus est, werum etiam I, nu-
I———————1 meri 4, I" similes plani sunt. itaque
4—————  inter 4, I" unus medius proportionalis

interponitur [VIIL, 18]. est autem 4:I"= 4:B. quare
etiam inter 4, B unus medius proportionalis interponi-
tur [VIII, 8]. sin inter duos numeros unus medius pro-
portionalis interponitur, similes plani sunt numeri
[VIIL, 20]. ergo A, B similes plani sunt; quod erat
demonstrandum.

1IL

Si cubus numerus se ipsum multiplicans nume-
rum aliquem effecerit, numerus productus cubus erit.

Cubus enim numerus A se ipsum multiplicans B
numerum efficiat. dico, B numerum cubum esse.

sumatur enim I" latus numeri 4, et sit I'>< I'= 4.

12. té»] om. B.  ofrwg 6 B. 7év] om. B. 14, &l Vg
Post Zumimrec in V?: agudpdg; idem B m. 2. 16. zé¥]
corr. ex oy @. avaloyog V, sed corr. 17, day 3¢ — Zu-
nimry] mg. m. 2 B, addito deufuds ante Zev. Zumimte: B;
et Vo, sed corr, m. 1. 18, of] (prius) om. P. 19, éalmedoi]
om. P, 26. 4] corr. ex B m. 1 P.
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871 6 I' vov 4 mordamiecidoag Tov A memolnxsy. xol
énel 6 T éovrdov moldamlacideag tov A memolnxsv, O
I &pa vov A peroel xare zog &y atrg govddes.
aile pnv xal % poveg wov I pergel xeva tac v
5 avr povddag® Eorwv doo g % povag meog tov [, O
I mpds ©ov 4. mdiw, énsl 6 I’ tov 4 moAArmia-
ouioag Tov A memoinxev, 6 A doa tov A usresi xava
vag év 16 I’ povadas. pergel 0% xal ) wovag rov I'
%ot vog v avre povddag: EeTiy &'Qa og 7 yova‘zg
10 m:gog tov I, 0 4 mgog tov 4. add’ mg 3 yovag n:gog 7OV
r,er atgog oy 4° xal o3 aga 7 yomxg wEog TOV
I, otrmg 0 I' mpog 10v A4 nal 6 A mgdg Tov 4. 7©7jg
doo povddog xal tov A dgiduot dvo péeo. dvadoyov
xare 10 ovverds fumemvdxacw dguduol of I'y 4. md-
16 v, émel &6 A favrdv moldamdacidcag Tov B memoln-
xev, 6 A doa tov B pergsi xovd tag v avrd povd-
dag. pevgsl 0% xal 7 wovag 1ov A xare vag & avtd
povidag EeTiv dou og 1 wovag medg vov A, 0 A
medg 1ov B. wijg 0} povadog xal Tov A Yo péooc
20 avedoyov Eumemridxacw aguduol xal tov A, B dpa
dvo péoor avahoyov dumecovvrar aguduol. Zav 0t dvo
aoududy 0vo uéoor avdioyov dumimrwoiv, § 0% med-
rog xUfog 1], xel O devregos xvPog éovar. xal doTwy
6 A xbfog xal 6 B édpa xvfog oty Omeo ow
26 Oettac.
8.
‘Eav xvfog agiduog xvfov agududv moi-

1. memolnxe Vo. 2. wenot’nus Vo. 0 I'] postea in-
sert. B. 5. é¥] om, B. oftwg 6 B. 6. vdy] (prius) ot. B.
7. 4] seq. ras. 1 lith. .  13. xol zod ] bis @, sed corr. 18,
ovtwg 6 B. 19. zé»] om. B.  20. dvaleoyor . doidpol -
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manifestum igitur, esse I' ><X 4 = 4. et quoniam
] A I'><I= 4, numerum A se-
‘ cundum unitates suas metitur [VII
T :I 4 def. 15]. uerum etiam unitas nu-
merum I" secundum unitates ipsius
metitur. itaque [VII def. 20] 1 : I' = I' : 4. rursus
quoniam I'>< 4 = 4, 4 numerum 4 secundum uni-
tates numeri I' metitur. uverum etiam unitas nume-
rum I' sécundum unitates ipsius metitur. erit igitur
1:'=4:4 verum 1:I'=T":4.
itaque 1:I'=1TI':4 = d: 4. itaque inter unitatem
et numerum 4 duo medii proportionales interponun-
tur numeri I', 4 secundum proportionem continuam.
rursus quoniam est 4 >< 4 = B, 4 numerum B
secundum unitates suas metitur. uverum etiam unitas
numeram 4 secundum unitates ipsius metitur. erit
igitar 1: 4 ==_4:B. sed inter unitatem et 4 duo
medii proportionales interponuntur numeri. itaque
etiam inter 4, B duo medii proportionales inter-
ponentur numeri (VIII, 8].1) sin inter duos numeros
duo medii proportionales interponuntur, et primus
cubus est, etiam secundus cubus erit [VIIIL, 23], et
A cubus est. ergo etiam B cubus est; quod erat -
demeonstrandum.

IV.
Si cubus numerus cubum numerum multiplicans
1) VIII, 8 de duobus numeris proportionalibus demon-

stratur; sed demonstratio eadem tum quoque ualet, si alter
unitas est,

nemronocy P. tév] corr. ex tov V. 22. {unmiwrowoy]
e corr, V. 23. devrepos] téragrog Theon (BV g).
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lamiaciddag motli Tiva, O yevowevog xvPos
Eoree.

K¥fog yag doidpos 6 A wvfov agududv vov B
woldamiaoideag vov I' mowslrw® Aéym, 6ve 0 I' x¥fog

5 fotiv.

0 ypog A favrov moliamwhieoidees 1ov A moisirw:
0 4 dpa xVfog doviv. nal émel 6 A éaviov ulv
moAlawdacidoag Tov A memolnyxev, tov 0% B morde-
niagiaoag tov I’ memolnxev, Eorwv &pa og 6 A meodg

10 ov B, ovtwg 0 A mgog vov I. =xal émwel of A, B
xUPov elolv, Buotor eregeol elowy of A, B. tiv A, B
dpa 0vo uéoor avdioyov dumimrovey doiduol @oTe
xol oy 4, I' dvo uéoor avdloyov éumesodvrer agid-
pol. xal éoti xifog 6 4° xVPog dgo xel ( I Bmsp

15 &de Ositau.

&

‘E&v xvPog doiduds dotdudv riva moila-
wiadiaeag xvfov moef, xel 0 mwoliawiw6iad-
Belg xvBog foree.

20  Kvfog pag agdpog 6 A dodudy mwe gov B
moldawdadiadag xvfov tov I’ mwouslrw* Aédyw, dtv 6 B
xvfog doriv.

0 yogp A éavrév mollamiadiocag tov A moislre:
xfog oo doriv 0 4. xel émel 6 A fevrov uiv morla-

25 mAaGiaeag 1OV A memolmxev, 1ov 0% B moldemwAacid-
eag tov I' memolnxev, &6riv &oe og 6 A mgdg Tov B,
0 A4 mgos vov I. xal émel of A4, I' xifor &lolv,
ouocor otzgeol elow. tawv A, I' o Vo uéeor dvd-

6. yap 4] 4 yag BVe. 1. A} seq. ras. 1 litt. . 2ozl

®. 8. memolnmue V. 10. z6v] bis om. B. 11. #loe
Vo. of 4, B] om. BVg. 13. zév] e corr. V. 14.

Rl
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numerum aliquem effecerit, numerus productus cu-
bus erit.
14 Cubus enim numerus 4 cubum
! 'B__I' numerum B multiplicans efficiat I'
———i4 dico, I" cubum esse.
sit enim A4 ><X 4 = 4. A igitur cubus est [prop.
IIT]. et quoniam 4 ><X 4 =4 et 4 > B = I, erit
A:B=4:I [VH, 17]. et quoniam 4, B cubi sunt,
A, B similes sunt solidi. itaque inter 4, B dno medii
proportionales interponuntur numeri [VIIL, 19]. quare
etiam inter 4, I' duo medii proportionales interpo-
nuntur numeri [VIIL, 8]. et cubus est 4. ergo etiam
I' cubus est [VIII, 23]; quod erat demonstrandum.

V.
Si cubus numerus numerum aliquem multiplicans
—_— A cubum effecerit, etiam numerus

| \B multiplicatus cubus erit.
T Cubus enim numerus 4 nu-
=4 merum aliquem B multiplicans
cubum I efficiat. dico, etiam B cubum esse.

nam sit 4 >< 4 = 4. itaque 4 cubus est [prop.
IITI]. et quoniam A< d =4 et 4>< B =T, erit
A:B= 4:T[VI[,17]. et quoniam 4, I" cubi sunt,
similes sunt solidi. itaque inter 4, I' duo medii
proportionales interponuntur numeri [VIII, 19]. est

éouv P.  Prop. 6 in Vo bis scribitur, secundo loco (V, ¢,)
sine numero. =0 ¥ Olg Zyodpn nave Ajdny vod youping
V mg. 21. B] supra V,. 23 4] in ras. V,. = 24. pév]
om. g. 26. memolnue ch V, @, 27. odrawg 6 V. 4,
I'] eras. V. 28. opowor of (p slm Vo V, 9,. d, F]
eras. V.

’
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Aoyov fumimrovow aguduol. xai fotw dg ( A mog

zov I, ofrwg 6 A meos tov B* xal tov A, B deu

0vo péoor avdiopov dumimvoveiy aguduol. xal ioTe

x0fog 0 A* nvPog &po éoti xal 6 B* Omep Eder dcika.
s'.

'Eav d@uBpds favrov mollemdedidoag xv-
Pov mocfj, xal avrdg xvfog Eorar.

"Agiudg pag 6 A Eavrov mollemdasideag xVfov
10v B mowelr® Aéyw, 6tr xal 6 A xvPog dariv.

‘O yop A Tov B moldamdacdideag tov I' moielrem.
éngl otw 6 A éavrov pdv modlamhecidoes tov B me-
molyxev, tov 0 B mollemdacueong tov I memoinxsy,
0 I' doa xvfog doviv. xal émel 6 A Eavrov moAda-
whegiicag tov B memoinxev, & A &ge Tov B uergel
xate tag v avrg povadas. wevgel O xal 7 povag
tov A xere vog v avrd povades. Eovwv dea g %
povag meog tov A, ottwmg 6 A meds tov B. xal Zmel
0 A4 tov B moAdemdaciddag tov I' memolnxev, 6 B &pa
tov I' pevgsl xave tag év g A povadag. upergsi O
xel 7 povag vov A xervd vag dv avre povddeg. Fomy
dga @g 9 povag meog tov A, otrwg &6 B meog tov I
ail’ &g 1 povag medg tov A, oUrwmg 0 A meog tov B-
xol g dge 6 A medg Tov B, 6 B meds vov I xal
énet of B, I" x¥foc eloiv, Guoior oregeol &loww. TV
B, I' dpa d0vo péoor avaloyov elow douduol. xel

1. %ol dorww — 3: dedpol] mg. m. 2 V; in textu dore
wal tov 4, T’ dvo péoor avdloyoy dpmecovvrar doiduol, sed
delet. V. 2. doa] fre . 3, Zpmimrovery aguiuol dvdlo-
yov BVop, V, ¢, #ouwv P. 4. A] eras. V.  xdflog] m.
2 B. ém:t] om. Vo, dotty ¢,. B] eras, V. 6. 5]
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autem 4 :I'==4:B. itaque etiam inter 4, B duo
medii proportionales interponuntur numeri [VIII, 8].
et cubus est 4. ergo etiam B cubus est [VIII, 23];
quod erat demonstrandum.

VI

Si numerus se ipsum multiplicans cubum effecerit,
et ipse cubus erit.

Numerus enim 4 se ipsum multiplicans efficiat
cubum B. dico, etiam A4 cubum esse.

sit enim 4 >< B =1TI. iam quoniam 4>< 4 = B
—i4 et 4 >< B =1, I'" cubus est. et quo-
t—————1B  njam A >< A4 =B, 4 numerum B se-
T cundum unitates suas metitur. uerum
etiam unitas numerum 4 secundum unitates ipsius
metitur, itaque 1: 4= 4:B. et quoniam 4><B=1T,
B numerum I' secundum unitates numeri 4 metitur.
uerum etiam unitas numerum 4 secundum unitates
ipsius metitur. itaque 1: 4 =B:I. sed

1l: 4==A4:B.

quare etiam 4 : B = B :'I. et quoniam B, I'" cubi
sunt, similes sunt solidi. itaque inter B, I' duo medii
proportionales sunt numeri [VIII, 19]. est autem

sic Vo. 11, memoinue V. 18, éotl Vo. EayTov pév
BVg. 14. memolyns Vg 0 A doa — 22: ovrtms 0 4
meog 16v B] P, tév 0% B mollamlesidoas tov I' memolnnew
Theon (BV o). 22, B] in ras. P. 28. xel) om. BVag.
6 B] supra . 24.eloe V. 26. B, I'] 4, B P.
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dotiv dg 0 B mpdg 1ov I, 0 4 mog tov B. xal tow
A, B dga 0vo pédor avdioyov slow agiduol. xnel
éort #Pog 6 B xUfog doo éovl xal 6 A 8mwsp Eda
dcitou.

¢

‘Eav ovvdevog agidudg agedudv tive mwol-
Aerlacidong oLl Tiva, O YEVOUEVOg OTEQECS
éorac.

Zovderog pag doududs 6 A doududv Twe vov B
noldamdaoidoeg tov I' moislzw: Aéym, 81u 6 I 6te-
p6g éoTuw.

Exel yap 6 A 6vvderog dotiv, vmd aguduov Ti-
vog perondjcsrar. uerpeleBo v™O Tod A, xel 6GdxLg
0 4 vov A uergel, tocatrar wovadsg Eerweav v TG
E. émsl ovv 6 4 tov A pevgel xave vag v 16 E
uovddag, 6 E doa tov A moldemhadiidag tov A we-
molnpney. xal éwel 6 A tov B moAdamiadicoag tov I
memoinxev, 6 0% A fovwv 6 éx tdv A, E, 6 dou éx todv
4, E v B mollamdacideag vov I’ mewolynev. o I'
doa avegedg doriv, whsvgal 0t avrov elow of 4, E, B
Oneg 05 dsikau. .

7.

Eav amo yovddog 6modorobv agiduol éEfjg
dvdioyov daiv, 6 pv tolrog amo Tig wovddog
rerpaywrvog é6ter xal of fve Siedeimovreg, O
0% réregrog xVPog xal of dvo diedsimovreg

1. otrwg 6 4 BVg. 8. douw P.  xifog] (alt) om. .
dovtv P.  16. émel ovw — 16: povddag] om. Vo.  16. me-
wolnue V. 18. 6] (alt.) om, BVg. 19. Post memoinxey
add. ¢, VB mg. m. 2: xel (om. B) 6 B &oa (Fut @) 7ov éx tdow
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B:I' = A:B. quare etiam inter 4, B duo medii
proportionales sunt [VIIIL, 8]. et cubus est B. quare
etiam A cubus est;') quod erat demonstrandum.

VIL

Si compositus numerus numerum aliquem multi-
plicans alium aliquem effecerit, numerus productus
solidus erit. '

—4 Compositus enim numerus A4
—B numerum aliquem B multiplicans
———— ' pumerum I efficiat. dico, nume-
44— Ei 1 rum I solidum esse.

nam quoniam 4 compositus est, numerus aliquis
eum metietur, metiatur numerus o, et quoties 4
numerum .4 metitur, tot unitates sint in E. iam
quoniam 4 numerum 4 secundum unitates numeri
E metitur, erit E>< 4= A4 [VII def. 15]. et quo-
niam 4 X B=1TI, et 4= 4> E, erit

4d><E>xB=1I.
ergo I’ solidus est, latera autem eius sunt 4, E, B;
quod erat demonstrandum.

VIIL
Si quotlibet numeri inde ab unitate deinceps pro-
portionales sunt, tertius ab unitate quadratus erit et
1) Nam 4: 2 =2 :y =y : B, siue (VII, 13)

B:y=y:ax=2x:4
tum u. VIII, 23.

4, E nolandacwioeg tov A (tov A om. B) tov I' memolnuey.
20. dore V. d)ecorr. V. E] om. B.  26. &orar] éomt
BVo. 0] mdvres, 6 BV g,
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movreg, 0 0t Efdopog xvPos Gue xal rerpaym-
vog xeel of wévre dradslmovreg.

"Ecto6ay amd povidog Omosoioty aoudmol EEdg
dvdloyov of A, B, I'y, 4, E, Z* Adym, {rv o udv

5 Tgirog amd tijg povddog 0 B tevpdywvds. éori xal
of &va dadslmovreg mivreg, 6 0% térmgrog 6 I' xvU-
Pog xel ol dvo Odiedelmovreg mdvisg, 0 0F Efdomog
0 Z xvfog qua xel Tevedywvog xel of mévre Oiadel-
MOVTEG MOVTEG.

10  ’Emel pdo dotwv og W povig mpdg tov A, ovrag O
A medg tov B, l6duig &g 7 povig Tov A deiduov
peTQel xal 0 A Tov B. % 0% povag tov A agiduov
peToel xata Tag v avtd wovddag® xal 6 A dea Tov
B uetel xave vég v v A povddas. 6 A dpa fav-

15 70v moldamiacideag TOv B memolyxev: rteTgdy@vog
dgo éotlv 6 B. xal énel of B, I, 4 &g avddoydv
slaw, ( 0¢ B tergayovis oy, xal 6 A oo Terod-
yovds dotwv. Owx T alre On xal 0 Z Tergdywvog
éotiv. opolwg 01 Oslbouew, ot xal of fva diadsimovreg

20 mavreg revpaywvol slow. Aéywm 01, Ot xal o Tévagrog
and tijs povadog 0 I' x¥fog éotl xal of dvo diadsl-
woVTEG TWAvreg. Emel ydp 6Ty @g 1 woveg mEOg TOV
A, oltwg 6 B mds vov I, loamig dga § povig tov
A agududy pevoel xal 6 B vov I. 1 0 povag tov A

26 agududy psroel xare tog v v A povidag' xei 6 B

1. wavreg) om. BVe, 2. diedeimovies mavrss BV .
4. 6] om, Vo. 6. wdvreg] om. BVg. 7. mdwrsg) om. g.
9. dmavies Vo 12. ¢oBuéy] om. BVe. 14, 26 4]
avTH . 16. memwolnme V et -uz in ras. @. 17. done
PVe. 18. dome V. due vt — 19: édorv] om. @. 20.
navteg] om. BVg. elor Vo. 21, dovlv P. 26, to A]
avie @.
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item, qui') uno loco distant, quartus autem cubus et
item omnes, quicunque duobus locis distant, septi-
mus uero simul et cubus et quadratus et item, qui
quinque locis distant.

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps

Al | proportionales 4, B, I', 4, E,
Bimo— Z. dico, tertium ab unitate B
re— quadratum esse et item omnes,
) P — quicunque uno loco distent, quar-
E . tum autem I' cubum et item

1 ; omnes, quicunque duobus locis

distent, septimum uero Z si-
mul et cubum et quadratum et item omnes, qui-
cunque quinque locis distent. nam quoniam est
1: 4= 4:B, unitas numerum 4 et 4 numerum B
aequaliter metitur [VII def. 20]). sed umpitas numerum
A secundum unpitates ipsius metitur. quare etiam A
numerum B secundum unitates numeri 4 metitar.
itaque [VII def. 15] 4>< 4 = B. ergo B quadratus
est. et quoniam B, I, 4 deinceps proportionales sunt,
et B quadratus est, etiam 4 quadratus est [VIII, 22].
eadem de causa etiam Z quadratus est. similiter
demonstrabimus, etiam omnes, quicunque uno loco
distent, quadratos esse. iam dico, quartum ab uni-
tate I' cubum esse et item omnes, quicunque duobus
locis distent. nam quoniam est 1: 4 = B: I, uni-
tas numerum 4 et B numerum I' aequaliter metitur.

1) Cum mdvres post dwxdelmovreg facillime intercidere
potuerit, nec in hoe uocabulo uel omittendo uel ponendo con-
stans sit codicum P et Theoninorum consensus aut dissensus,
fortasse mdvteg ubique recipiendum.

Euelides, edd. Heiberg et Menge. II. 23
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dpa tov I pevoel xava tag év vo A povadeg 6 A
dga tov B moddemAecidees vov I' memolyxey. émel ovv
0 A éfavrov pdv moliemAadiceag tO0v B memolnxsv,
tov 0% B moddamwdaciaoag tov I' memolnxev, xvfog dou
6éotlv 6 I xal énel of I, 4, E, Z ékijg avddoydy
elaw, 6 02 I' x¥fog dovlv, nal 6 Z dpa xVfog éoriv.
&0siydn 0% nal revodywvog' 6 dou Efdopos amd Tig
povedog xvfog T€ éom mel vevodywvog. Opolwg 0%
deckouev, Ove xal of mévve diadelmovreg mavveg xUfor
10 ¢ &los xal Tevodymvor: Omep E0er Ostkou.

9.

'Eav and povadog dmocoiovv éffig xata 1o
ovveyds doidpol dvdloyov dewv, & Ok perd THY
povdda terodynvog 5, xal of Aoimol mdvreg re-

15 Tpdpovor 6ovral. xal dav 0 pere TRV povddw
xvBos 7, xal of Aoimol mdvreg xvfor EGovrar.

"Eevacay axd povidog éEfjg dvdioyov ododnmor-
ovv agdpol of 4, B, I', 4, E, Z, 6 0% pera v

| 4B z

povade 6 A terpdywvog Eorm* Adyw, Ovi xal of Aoi-
20 mol mavreg TETPRY@VOL EdOVTaL.

Ot ulv odv & volrog dmod tijg wovddog 6 B ze-

rodyovdg fote xel of Eve dwamAelmovveg mavreg, Of-

1. 2@ A] adri, supra ser. 4 @. 3. uév] om. P. me-
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unitas autem numerum A secundum unitates numeri
A metitur. quare etiam B numerum I' secundum
unitates numeri 4 metitur. itaque 4> B =TI jam
quoniam 4> 4 =B et 4> B=1I, I' cubus est.
et quoniam I, 4, E, Z deinceps proportionales sunt,
et I' cubus est, etiam Z cubus est [VIIL, 23].1) de-
monstrauimus autem, eundem etiam quadratum esse.
ergo septimus ab unitate et cubus et quadratus est.
similiter demonstrabimus, etiam omnes, quicunque
quinque locis distent, et cubos et quadratos esse;
quod erat demonstrandum.

IX.

Si quotlibet numeri deinceps in proportione con-
tinua proportionales sunt inde ab unitate, et unitati
proximus quadratus est, etiam reliqui omnes quadrati
erunt. et si proximus unitati cubus est, etiam reliqui
omnes cubi erunt.

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps
proportionales 4, B, I, 4, E, Z, et unitati proximus
A quadratus sit. dico, etiam reliquos omnes quadratos
esse. tertium quidem ab unitate B quadratum esse
et omnes, qui uno loco distent, demonstratum. est
[prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes quadratos esse.

1) Et similiter de omnibus, qui duobus locis distant, quod
uix opus est, ut cum Augusto diserte addamus.

molnne V. 4, wemolnxe V. 6. doziv] (prius) fovl Vo.
7. xal] om, @, 8. té] supra m. 1 P. Zouy P. 874] in
ras. P; 8¢ o. 10. 4] om. P. s&low P. 12. éEfg notd
%0 ovvsyie agubuol] cefpol éEfic Theon (BVg). 17. 6001d7-
motovy] PBV g; omosorovy edd. 21, B) dzvrsgog V, del. et
ins. § m. 2; f devrepos .

23 *
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daxrar Aéyw [01]], 6ve xal of Aouwol movreg rerpaym-
voi elow. Zmsl yap of A, B, I' étjs avadoydv elowy,
xel dotwy 6 A zerpdyavog, xel 6 I' [doa] teTpdywvog
dotwv. madwv, émel [xel] of B, I, 4 étjg dvaloydy
elow, xai doviv 6 B terpdyavog, xal 0 4 [dga] Te-
roaywvog otww. ouoimg 07 OsiEouev, ote xal of Aou-
mol mwavreg TeTQAY@VOL ElOLY.

‘AAde 0% Eotw 6 A xvfog* Adyw, Ot xel of Aot-
mwol mavreg xvfo eleiv.

Ot udv ovv 6 tévagrog dmo tijg povadog 6 I' xv-
Bog dotl xel of Ovo Oixdelmovres mdvreg, 0édsixTar:
Aédyw [07], 0t xod of Aoiumwol mavrss xVfor slolv. Zmsl
yog &ty dg 1 poveg mog tov A, otrwg 6 A mEOg
10v B, lodmg Goe % povag 1ov A pergel xal 6 A tov
B. 7 0} woveg rov A peroel nere vig fv avTe wpo-
vadas® xal 6 A doa tov B perosl xard vog fv avre
povadag' §.A4 cpa fevtdov moAdamdediadag Tov B
memoinxey. xal dotiv 6 A xVfog. dav 0% xVfog cpid-
pds éevilv moldemdaciddag mouf] Tve, & yevdusvog
#Ufog €ativ: xal 6 B dga xVfog fotlyv. xol émel téo-
oageg apudpol of A, B, I, 4 étijg avdioydy slaw,
xal dotiv 6 A xvfog, xal 6 A dpa xvfog feriv. dia
& avre 0 xal 6 E xvfog éotiv, xal dpolwg of Aoi-
mol mavreg xvfor elovy Omep E0er detfou.

’
L.

'Eev énd povddog dmocoiovv ageduol [§E4g)

1. MJ om. P. 2 &lowv] (alt.) eloe V. 3. reroaymvos
el 6 I dpa] mg. ¢. doa] om. P. 4, foviv] P et V sed »
delet.; dori . wal]om. P. 5. slowv] -v delet. V. d]eras. V.
dea] om. P.  12.°87] om. P,  15. B] B prresi Vo. &)
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nam quoniam 4, B, I" deinceps proportionales sunt, et 4
quadratus est, etiam I" quadratus est [VIII, 22]. rur-
sus quoniam B, I, 4 deinceps proportionales sunt, et
B quadratus est, etiam 4 quadratus est [VII, 22].
sifiliter demonstrabimus, etiam reliquos omnes qua-
dratos esse.

at rursus 4 cubus sit. dico, etiam reliquos omnes
cubos esse.

quartum quidem ab unitate I'" cubum esse et item
omnes, qui duobus locis distent, demonstratum est
[prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes cubos esse.

nam quoniam est 1 : 4 = 4 : B, unitas numerum 4
et 4 mumerum B aequaliter metitur. unitas autem
numerum 4 secundum unitates ipsius metitur. quare
etiam .4 numerum B secundum unitates suas metitur.
itaque 4 >< 4 = B. et A4 cubus est. sin cubus nu-
merus se ipsum multiplicans numerum aliquem effi-
cit, numerus productus cubus est [prop. III]. ergo
etiam B cubus est. et quoniam quattuor numeri 4,
B, I, 4 deinceps proportionales sunt, et 4 cubus est,
etiam 4 cubus est [VII], 23]. eadem de causa etiam
E cubus est, et similiter reliqui omnes cubi sunt;
quod erat demonstrandum.

X..
Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-

v @ Vo 16. %al 6 4 — 17: povedag] mg. m. 1 P,
16. m':ﬂﬁ‘;l T supra scr. avrg V; 1 avtd . 18, memolnxe
Vo ] &g 6 P, sed corr. m. 1. 20. éatl V. %xal 0
B &ou nvfog doriv] om. P. dori Vg. 21 elor V.  22.°
Z.czlvg (alt) ovd V. 28. dovl Vo. 24. Gmse] 0- in ras. ¢.
26. é£fg] om. P.
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aveioyov @iy, & O} pera Tyv povdde un 7

TetQay@vog, ov0 #Adog ovdEls teTrodywwvog
éotar ywels Tov teirov and vig pmovdédog xal
Ty fve dialaindvior xdvrov. xal ey & pera
v povdde xvfog un 7, ovdE &Alog 0vdels MY
pos fdtar ywols Tov TeTdQTOV AWO THG povd-
00g %xl T@v 0vo Siaedandvroy ravremv.

"Ectocoey and povddog EEg dvdloyov 660i0n-
worovy agiduol of A, B, I', 4, E, Z, 6 0% psve vy
povdda 6 A un &re Tevgdywvog Afyw, Ot oo
&idog ovdels terodymvog fotan ymwels Tov TElTOV AW
g wovedog [xal tov fve delsndviov].

El pap dvvardv, Eovw & I' verpdpaovos. Eom O}
xel 6 B tvevpdywvog' of B, I' dga mpds daAlqiovg
Léyov Egovew, Ov werpdymvog Geiduds WEog TETQA-
yovor a¢eududv. xal éetww dg 6 B medg tov Iy, 6
A meds 1ov B* ol A, B dpa mpog addjlovg Adyov
ovow, Ov vstedymvos diduds meds TETEAywVOV
dodudv* dete of A, B Guovor Zmimedol elow. xal
ot TeToyovog 6 B* tsrgdywvog dge derl xal 6 A
Snep ovy Uménervo. odx dpa 6 I rerodymvdg doTw.
ouolwg 07 Odetbopsv, 8t 008" &Ahog 000elg Tevpd-
povdg for ywels Tod Toltov amé Tig movadog xal
10v &ve dedeimdvraw.

‘AAde Oy um éotw 0 A xUfog. Adywm, 6T ovd’

8. farwoay ydg P. sgnc] in ras. @, odo;&nnorovv] P;
omocotdnmoroty BV, 10. 6 4] om. Vo. ls'ym] o A lsym
Vo 11. gwels] mlijy V . 12. xal 'mv fve GLalemoan]
om. P. 13, &t é’o‘rw P, 15 ngog TETQOY OOV aqt&ya’ m,
rec.P. 16. 6 4] ovtmc 64B. 17, rov]l om. B. 18. ¢otfudy P,
corr. m. 1. 19. dore — sfaw] in V deleta (elot); om. . 21.
vmoxerrer V.  22. teredyovds dom] om. V. 26. 09dé V.
003t dldog mg. o.

S
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nales sunt, et umitati proximus quadratus non est, ne
alius quidem ullus quadratus erit praeter tertium ab
unitate et omnes, quicunque uno loco distant. et si
unitati proximus cubus non est, ne alius quidem ullus
cubus erit praeter quartum ab unitate et omnes, qui-
cunque duobus locis distant.

Sint quotlibet numeri ab

;' ! unitate deinceps proportiona-
' 'P les 4, B, T, 4, E, Z, et uni-
' ’ tati proximus 4 quadratus
—id . . . .

ne sit. dico, ne alium qui-

' 2 dem ullum quadratum esse
‘praeter tertium ab unitate.
nam si fieri potest, I' quadratus sit. est autem

etiam B quadratus [prop. VIII]. itaque B, I' inter se

rationem habent, quam quadratus numerus ad quadra-

tum numerum. et est B:I'= A4:B. itaque 4, B

inter se rationem habent, quam quadratus numerus

ad quadratum numerum. quare 4, B similes plani

sunt [VIII, 26].") et B quadratus est. itaque etiam 4

quadratus est. quod est contra hypothesim. ergo I'

quadratus non est. similiter demonstrabimus, ne alium

quidem ullam quadratum esse praeter tertium ab uni-
tate, et quicunque uno loco distent.
at A4 cubus ne sit. dico, ne alium quidem ullum

1) Fortagse lin. 14: of B, I' — 16: deuBudy et lin. 19:
@ore — eloly spuria sunt. poterat enim uti VIII, 24 melius
quam VIII, 26 conuersa; cfr. p. 360, 7.
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360 STOIXEI®N 9,

GAlog o0vdslg xvPog Eorar ymels ToU TeTrdgrov Amo
i wovadog xel tdv dvo dwedaumévrow.

El pag dvverdv, é6tw 6 A xvfog. é&6Ti §t xeld
o I' xvPog’ vévagrog pde éoviv &md tijg povadoes. xai
éotww @g 6 I' medg 1ov A, 6 B meds tov I' xel 6
B &po mpog tov I' Aoyov &yer, ov wvfog meos xvfov.
xal d6tiv 6 I’ #¥Pog” xal 6 B dga uifog éoriv. xel
émel dotiv g 7 poves meds Tov A, 6 A meds TOV
B, % 0t povag tdv A psteel xatd vog v aUTd po-
vadag, xal 6 A &oa tov B pergsl xace tog v wv-
te povadag® 6 A e fevrov moldemiwdidcas xvfov
tov B memolyuev. éav 0% agududg Eevrdv wolda-
niaciaoag xvfov mwoug), xal avrds xvPog Eerer. xvfog
doa xal 0 A Omep ovy Uméxeitar. ovx dga 6 A
xvPog éotiv. Opoiwg Oy Odslfousv, Ome ovd’ &Adog
ovdelg xVPog ol ywels Tol TerdgTov GO THG wovd-
dog xal Tdv 0¥ Sedeimévrmy: dmeg e Octar.

e’

'‘E¢v amwd povados 6moeotovy aguduol éEng
avdioyov @6y, 6 ddtrov tov pellova perosl
xavd Tive TV vmepydvrev v rolg dvdiopov
zoLdpolis.

"Eetweay dmd povadog tig A Omodoioty cgLd-
pol étfjg dvdAoyov of B, I'y 4, E* iéym, Ot t6v B,
I, 4, E 6 édyerog 6 B tov E pergsl xovd mive
oy Iy 4. '

Emel pdp fotwv og 9 A povag meds tov B, ob-
tog 6 A medg tov E, leang tga ) A povas tov B

3. fout] - in ras. V, fomw P. b, ©6»] bis om. B. I']
(alt.) supra . 6. &oo] supra m. 1 P. 7. d6x{ Vop. 8,

L



ELEMENTORUM LIBER IX. 361

cubum esse praeter quartum ab unitate, et quicunque
duobus locis distent.

nam si fierl potest, sit 4 cubus. est autem etiam
I’ cubus {prop. VIII}; quartus enim est ab unitate. et
I': 4= B:I. quareetiam Bad I" rationem habet, quam
cubus ad cubum. et I cubus est. itaque etiam B cubus
est [VII, 13. VIII, 25]. et quoniam est 1: 4 = 4: B,
et unitas numerum 4 secundum unitates ipsius meti-
tur, etiam 4 numerumn B secundum unitates suas me-
titur. itaque erit 4 >< 4 = B, sin numerus se ipsum
multiplicans cubum effecerit, et ipse cubus erit [prop.
VI]. itaque 4 cubus est; quod est contra hypothesim.
ergo 4 cubus non est. similiter demonstrabimus, ne
alium quidem ullum cubum esse praeter quartum ab
unitate, et quicunque duobus locis distent; quod erat
demonstrandum.

XI.

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt
ab unitate, minor maiorem secundum aliquem eorum
metitur, qui inter numeros proportionales exstant.

Sint quotlibet numeri ab unitate 4 deinceps pro-
portionales B, I', 4, E. dico, ex numeris B, I', 4, E
minimum B numerum E secundum aliquem numero-
rum I, 4 metiri.

nam quoniam est 4 : B = 4: E, 4 unitas nume-

z6v] om. B. otrag 6 B. 14, xa(] supra m. 1 P. 15.
098¢ V. 20. {idccoy P. 28. omototov¥ P; corr. m. rec.
24, B, I']) (prius) in ras. . 25. éldoony Theon' BVeg). 6]
e corr, V.
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aQududy peroel xal 0 A tov E' dvaddat doa igduis

5 A poveg tov A pergel xel § B vov E. 1 6 A

poves tov A psvpsi xeve teg dv avig govddag” xal

0 B épa vov E pevpsl xave vag dv vd A povadag

5 dore 0 SAdomy 0 B tov psliove tov E psrosl xatd

wve Geuiudy TdY tmagydvray év tolg avdioyov deid-
rotg.

Héoiopa.

Kai @avegdv, Ove fv &t vafw 6 perody dmwd

10 povddog, v avtyy s xal 6 xa® Ov uevpst and

70U uETQovusvov énl 10 mPO avTov. — Omep éder detfa.

8.

Eav amo povedog dmocoroty couduol £Efs

dvdioyov @6wv, vy Gowv dv 6 {6yarog med-
16 oy coududy pcrofitat, VWO T@Y aUvTdY xal
0 map& TV povade usrendiceTar.

"Ectwoay axd povddog Omocotdnmoroty agibuol
avidoyov of A, B, I’y 4° Aéyw, buvi 09’ G6wv v o
4 medtav doududy psteitar, VmO THV avrov xal

20 6 A perondijoetar.

Meroslo®m yap 6 4 9mé Twwog mpwTov deLduov
tov E' Aéyw, 8t 6 E tov A pevpsl. uy yap: xol |
dorv 6 E mporog, Gmag 0 mpodrog apLduds xeog

2 0t 4] 3¢ 9. 4. 16 4] adrd @. 8. wogope — 11:
700 avtov] om. Theon (BVq:) 8. wogwy.a] om. P. 11.
énl t6] scripsi; naza vdv P «vto] scripsi; adrod eog toy
4 P, 14, dowy) corr. ex d» m. rec. P, 15. petositas
BVog. 17. ocotdnmnow BVg. 18. vmo oo‘m P, v add
m. rec. 19. peresirr Vo.  22. 6v] ual 1 V(p et, at
uidetur, B m. rec. p7 yae pevesiro 6 E zov A4 Theon
BV q).
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rum B et 4 numerum E aequaliter metitur. itaque
permutando 4 unitas numerum 4
et B numerum E aequaliter meti-
tur [VII, 15]. uerum A unitas
numerum 4 secundum unitates ip-
sius metitur. itaque etiam B nu-
' merum E secundum unitates nu-
meri 4 metitur. ergo minor B maiorem E secundumn
aliquem numerum metitur eorum, qui inter numeros
proportionales exstant.

Corollarium.

Et manifestum est, quem obtineat locum metiens
ab unitate, eandem etiam eum, secundum quem me-
tiatur, ante eum, quem metiatur, obtinere. — quod erat
demonstrandum.

XTI.

Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-
nales sunt, quicunque numeri primi ultimum metiun-
tur, iidem etiam unitati proximum metientur.

Sint quotlibet numeri ab unitate proportionales

4 1 Z——— 4, BT, 4. dico, quicun-
B: v 1H  que numeri primi nume-
I i 10 rum 4 metiantur, eosdem
4— etiam numerum 4 mensu-
E— ros esse.

nam primus numerus E numerum 4 metiatur. dico,
E numerum- 4 metiri. nam ne metiatur. et E pri-
mus est, omnis autem primus numerus ad omnem
numerum, quem non metitur, primus est [VII, 29].
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amavra, Ov uy uergsl, mowrdg éovw' of E, A dge
neGToL WEOg @AljAovg &lely. xal émel 6 E tov 4
peroel, uerpelro avrov xere vov Z° 6 E dpa tov Z
nwoAhemdacidoag Tov A memoinxev. woiw, émel 6 A
5 T0v A pergel xare veg év v I' povadeg, 6 A doa
wov I' moldamiadiaeag ©ov A memolnnsy. dAAe urny
xel 6 E tov Z moldamiaeideag 10v A memoinxev® o
&oo éx tov A, I' ldog éorl ©5 éx tév E, Z. &6t
doa wg 6 A mgog vov E, 6 Z mgog vov I. of ot
10 4, E modror, of 0t modror xel fAayiorol, of Ot Ad-
ALOTOL peTgotaL Tovg TOV avTov Adyov Fyoviag CLedxig
0 T& MYovREvOg TOV NpovMEvOVv xal O EmOuEvos Tov
émdusvov' pergsi ge 6 E tov I. pevgeite adrdv
xeta wov H 0 E doa tov H mollamiedidcag tov
15 I’ memolpxev. @dda uny dux ©o med tovtov xal 6
A4 tév B mollamiagideag tov I’ memolmxev. o dou
é vév A, B loog éotl 1@ éx vy E, H. &orwv dga
g 6 A mpdg ov E, 6 H mpdg tov B. of 6t A4, E
mowror, of 0% modror xal Adyievor, of 0t éldyieTo
20 aouduol peTgovoL Tovg TOV avTdy Adyov Eyovrag av-
zolg l6dxig G Te nyovuevog ToOV fyolusvov xel o
émduevog Tov émduevov uetoel &oo 6 E tov B. pe-
Toelrw avrov xare tov @ 0 E dga tov @ molde-
nwAaoicdag Tov B memolyxev. ddia pny xal 6 A fav-
95 TOV mollamwdaciddeg TOv B memolyxev' o dpo éx Tow
E, O lgog éorl 1 amo vov A. fenwv &ge ag & E
mgog Tov A, 6 A medg Tov O. of 0% A, E medro,
of 0t modvor xal éiayioror, of 0% ZAdyioTor wergoios
Tovg TOV avtov Adyov Eyovies (6axig § v nyovuevos

2. #loe Vo, 4. memwoiqne Vo. 9. ovtwg 6 Z B. 10
of 8% #oyoro] m. 2 B. 11, z6v] om. B, 12. z£] in ras. ¢
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itaque E, A inter se primi sunt. et quoniam E nu-
merum 4 metitur, eum secundum Z metiatur. itaque
E>Z = 4. rursus quoniam 4 numerum 4 secun-
dum unitates numeri I' metitur?), erit 4 < I'= 4.
uerum E XX Z = 4. itaque A <X I'= EX Z. ita-
que 4: E=2Z:I [VI], 19]. uerum 4, E primi, primi
autem etiam minimi [VII, 21], minimi autem eos, qui
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur [VI],
20], praecedens praecedentem et sequens sequentem.
itaque E numerum I" metitur. metiatur eum secun-
dum H. itaque E>< H=1I. uerum propter propo-
sitionem praecedentem etiam 4 >< B = I [prop. XI
coroll]. itaque 4 >< B= E>< H. quare
A:E=H:B [VI], 19].
uerum 4, E primi, primi autem etiam minimi [VII, 21],
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem habent,
aequaliter metiuntur [VII, 20), praecedens praeceden-
tem et sequens sequentem. itaque E numerum B me-
titur. metiatur eum secundum @. itaque E><@® = B.
uerum etiam A >< 4 = B [prop. VIII]. itaque
Ex0=4>A.

itaque E: 4 = A4:0 [VI], 19]. uverum 4, E primi
sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], minimi
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter

1) Ex coroll. prop. XI, quod omnino necessarium est ad
definiendum, secundum quotum quisque numerum alium quem-
piam metiatur.

yyovusvoy @, sed corr.  Tov fyovusvor] mg. @. 13, ad-
7 V, sed corr. 20, zdv] in ras. . 256. 6 dec] forw
doa 6 V. 26. 0, EB. dor/lom. Vo. 27. E,4P. 20,
#yovtag adtois Theon (BV o).
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TOv Myovpevov xal & Emdusvog tov Emdusvov' perget
doa 0 E tov A dg fryovuevog nyovusvov. dAde pyy
xel 0V pevpel Omep advvarov. olx dex of E, A
medTor mWPOg GAAjAovs slely. ovvderor dpa. of Ok

b ovvderor vmd [modrov] doduov Twog peTeotvral.
xel émsl 6 E mpdrog Umdxetan, 6 0% medrog Umd
érégov aguBuov ov ueroeitar 7 Vo’ fcvrov, 6 E doa
tovs A, E perosic dore 6 E tév A pergsl. pevest
0 xal Tov 4° & E dga vovg A, 4 psreel. ouolwg

10 Oy dslbousv, Gtv V9’ Gowv dv 6 A moarwv agld-
p@v pereirar, vwo TOY avtdv xel 6 A peTendjcs-
Tow Omeg &0e Ocikar.

’

Wy .
’Eav and povddog 0modotody dgudpol éEdg
16 dvddoyoy @6y, 6 0% pera TV povdda WEH-
Tog 7, 6 uéyietog VT ovlevds [dAdov] peTon-
desrar mwagtt tov vragydvreov v tolg dva-
Aoyov agiduolg.
. "E6tw6ay dno pove-
20 B | .z 005 Omodoloty dgeduol
L étng avadoyov of A4, B,
| 1r ! 1H . AR
' g © 1",’4,'0 ot pevd v wo-
» vado 0 4 mporog £oTrm:
Ayw, Ot 6 péyierog atrav 6 4 Ux’ o0vdevdg &AAou
25 peTondniosror magdf tov A, B, I.
E¢ pép dvvardv, pergslodo vnd vov E, xal 6 E

2. ag] @g 6 @. Tov fyovpevoy BVg. 3. 4, EB. 4. sial
V. &ea of 8t evv@eror] mg. @. 6. mwedrov] om. P. Post
pezoodvser add. V mg. m; 2: of 4, E doa 76 meoitov Tewvos
deudpot pergodvrar; idem B mg. m. 2. 6. xal dmed — 7:
foevrod ] m. 2 V. 7. pezeijrae P, corr. m. rec. 8. Post
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wetiuntur [VIL, 20], praecedens praecedentem et se:
quens sequentem. itaque E numerum 4 metitur, ut
praecedens praecedentem. uerum etiam non metitur;
quod fieri non potest. itaque E, 4 inter se primi non
sunt. ergo compositi. compogitos antem numerus ali-
quis metitur [VII def. 14]. et quoniam suppositum
est, E primum esse, primum autem nullus alius nu-
merus metitur praeter ipsum [VII def. 11}, E nume-
ros 4, E metitur. quare E numerum 4 metitur. ue-
rum etiam 4 numerum metitur.!) ergo E numeros
A, 4 metitur. similiter demonstrabimus, quicunque
primi numeri pumerum J metiantur, eosdem etiam
numerum 4 mensaros esge; quod erat demonstrandum,

XIIL

Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-
nales sunt, et unitati proximus primus est, maximum
nullus metietur numerus praeter eos, qui infer pro-
portionales exstant.

Sint quotlibet numeri ab unitate deinceps propor-
tionales 4, B, I, 4, et unitati proximus 4 primug
sit. dico, maximum eorum < nullos alios mensuros
esse praeter 4, B, I.

nam si fieri potest, metiatur numerus E, neu E

1) Propter expositionie genus (p. 362, 22) uerba lin. 8:
;d:.efpst 8% xal — 9: pevosi superuacua sunt, et fortasse sub-
itiua.

éote add. xaf in ras B. 9. ual] supra 9. 4] (alt) in
rae. V. 11, peresiter V. 16. &idov] om. P.
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pndevi tov A, B, I' ot 6 avrds. @avegdv 97, Om
o E mpdvog ovx fevwv. & pap 6 E mpatds foti xal
pevost Tov A, xal Tov A4 peroics mpdTov Jvre wi
n 2 ~ 2 7 o 2 U L] »” 4
OV avted 0 avTlg Gmep fotly advvarov. ovx dga O
E modérog domiv. ovvderog dpa. mag 0% ovvderog
dodudg vxd medrov Twds Aol pevgsirarr 6 E
&pa Umo mpwrov Twos doLduov pergsitar. Afya 07,
Ote O’ ovdevds dAdov mpwTov perendjoctar wAyy
o A. & yap U9’ érégov pergeitar ( E, 6 0t E
10v 4 ustest, xdxsivog &pa Tov A uETEreEL” @oTE
xel TOv A pergrios. mpdrov Svie uy @v avrg o
s s or s o 7 ¢ » \ .
at1dg Omep dorlv ddvvarov. 6 A dpa vov E psrpei.
xal émel 6 E vov A pevgsi, ustgEte avTov xeva
v Z. Aéyw, 8vt 6 Z ovdevl vov A, B, I' éetww
0 avvds. & pip 6 Z &l tav A, B, I éorwv o
L. 1 \ b \ »
avtdg xel uevgel tov A xere tov E, xal &lg dpa
v A, B, I' tov 4 ustgel nora tov E. dAda &ig
16y A, B, I' vov 4 uetpsi xare tive tov A, B, I'"
xel 6 E dgo &vl tov A, B, I' éotiv 6 avrdg” Omep
ovy vméxatar. ovx doa 6 Z évl tav A, B, I' dotww
€ 3 ’ € ’ M 2, (<4 -~ 4
0 avrds. ouoiwg d1 dsifousv, ove pevgeitar 0 Z
vwd ot A, dexvivreg mwddw, 0t 0 Z ox oL mPG-
10g. &l pdo, xal uergel Tov A, xal Tov A psreies
moGTOY Ovie Py dv adrg 6 avrdg Omep dotly adv-

2. éome) fcrw P 3. wi] wal pn @. 5. dome Vo
énag B. 6.0 E doox — 7: pergeiren] om. BVg. 7. 8p)
om. Vo. 8. mlyvy] e corr. V. 10. pezeel] om. Ve
13, xou,] m. 2 V. evtéy @, sed cor. 15. & yag — 16:
awogJ m. rec, B. 21, ou— 22: mxlw] mg. m. 2 B. 22
ou] ot ovx éort BV, 6 Z — 23: tov dlm. 2V. 2
ovx {oti] om. BVg. 23. &/ yage &l yag éote medrog BV,
idem ¢ 1n mg. 24. gtiv] om
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ulli numerorum 4, B, I' aequalis sit. manifestum est
igitur, E primum non esse. nam si E primus est et
numerum 4 metitur, etiam numerum 4 metietur [prop.
XII], qui primus est, quamquam ei aequalis non est;
quod fieri non potest. itaque E primus non est. com-
positus igitur. quemuis autem numerum compositum
primus aliquis numerus metitur [VII, 32). itaque
numerum E primus aliquis numerus metitur. dico,
nullom alium E numeraum metiri praeter 4, nam
8l alius numerum E metitur, E autem numerum
4 metitur, ille quoque numerum 4 mefietur. quare
etiam numerum .4 metietur, qui primus est [prop.
XII], quamquam ei aequalis non est'); quod fieri
non potest. itaque A4 numerum E metitur. et quo-
niam E numerum . metitur, secundum Z metia-
tur. dico, Z nulli numerorum 4, B, I" aequalem esse.
nam s8i Z alicui numerorum 4, B, I" aequalis est, et
numerum 4 secundum E metitur, etiam aliquis nu-
merorum 4, B, I' numerum 4 secundum E metitur.
uerum quiuis numerorum 4, B, I' numerum 4 secun-
dum aliquem numerorum 4, B, I'" metitur [prop. XIJ.
quare E alicui numerorum 4, B, I" aequalis est; quod
est contra hypothesim. ergo Z nulli numerorum 4,
B, I' aequalis est. similiter demonstrabimus, nume-
rum 4 numerum Z metiri, rursus demonstrantes, nu.
mernm Z primum non esse. nam si primus est et
numeram 4 metitur, etiam 4 metietur [prop. XII],
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod

1) Nam si numerus numeros E, 4 metiens alicui numero-
rum 4, B, I' aequalis esset, constaret propositum. idem de
p. 370, 8 dicendum.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IL 24
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vetov* olx &gu me@Gtog fomww O Z* evvderog dee.
dmag O ovvderog deLduds UmO mewTou TLWOS €ELY-
pov pevpsiter 0 Z dpo Vmo meotov Twds doidpov
ueroeitar, Aéyw O, Om Vg’ Exdpov medrov 0¥ pe-
TondoeTar Ay toUv A. & pag frepds Tig MEBTOS
v Z psvoel, 6 0% Z vov A perpel, naxeivog dpa
1oy A peverioe @ote xal TOv A pereridst medrov
Svre un dv avte 0 avedg” Omep fotly ddvvavow.
6 A &ge tov Z pergel. xal émel 6 E vov 4 uevpel
nate tov Z, 0 E dga tov Z moldamdaciacag vov A
wemoinuev. aAdo uyv xal 6 A tov I' moddarwdaoiacag
tov d memolnxev: O doa éx tév A, I' ldog éotl ©g
éx tav E, Z. avdioyov dpa éotiv dg 6 A mpog tOv
E, oltag 0 Z mgdg tov I. 6 0t A wov E pergsi
xel 6 Z édoa tov I' pevgel. pstgelre avrdv xeve
tov H. Obpoiwg O1 Oslfopev, Ot 6 H oddevl v
A, B éotww 6 avrdg, xal Ove pergeivar vmwod Tov A.
nel émel & Z tov I' psvoel xare vov H, 6 Z dpa
©ov H moldemdacidoes tov I’ memwolnxev. alde uny
%l 6 A tov B morlamiacidcag tov I memolnmsv:
0 age éx tdv A, B loog dorl ¢ éx tév Z, H. dva-
loyov dga dg 6 A meds tov Z, 6 H mgdg tov B.
uetgel 0% & A vov Z* pevpel dpa xal 6 H zov B.
peTgelte adrdy xara Tov @, Obpolwg 0% Odelfopev,
8re 6 @ 16 A olx domv 6 avrds. xel fmel 6 H vov
B uergel xate vov O, 6 H dga tov @ mordamlasidons
vov B memoiqxev. dAda uyv xal 6 A favrov mol-

2. dmag 0 — 3: peroeiren] om. Theon (BVg). 3.6 2
doa Vw0 modTov] 6 dea Z vmé medwrov Vo; WO meaTow
G B. 4. od]insert. m. 1 B. 6. 3¢ Z] corr. ex Z doa
m. 2 V. Z] in ras. P. 4] in ras. P. 7. 4] seq. ras.
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fieri non potest. ergo Z primus non est. compositus
igitur. .quemuis autem numerum compositum primus
aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque numerum
Z primus aliquis numerus metitur. dico, nullum alium
eum metiri praeter 4. nam si alius numerus primus
numerum Z metitur, et Z numerum 4 metitur, ille
quoque numerum 4 metietur. quare etiam numerum
A metietur [prop. XII], qui primus est, quamquam
el aequalis non est; quod fieri non potest. ergo 4
numerum Z metitur. et quoniam E numerum 4 se-
cundum Z metitur, erit E>< Z = 4. uerum etiam
A>< T = A4 [prop. XI]. itaque A XX I = E>Z.
itaque 4: E=Z: I [VII, 19]. verum 4 numerum E
metitur. itaque etiam Z numernm I" metitur. me-
tiatur secundum H. similiter demonstrabimus, nume-
rum H nulli numerorum 4, B aequalem esse, et nu-
merum 4 eum metiri. et quoniam Z namerum I’
secundum H metitur, erit Z > H— I". uerum etiam
A> B=1T [prop. XI]. itaque 4>< B = Z >< H.
quare 4:Z = H:B [VII, 19]. uerum 4 numerum
Z metitur, itaque etiam H numerum B metitur. me-
tiatur secundum @. similiter demonstrabimus, nume-
rum @ numero 4 aequalem non esse. et quoniam
H numerum B secundum @ metitur, erit
H>< ®=B.

1)itt. . 12, doziv P. 15, y.upet]Pinsert. m 2B 16
ovderég Theon (BVg).  21. forly 22. 4] in ras. V.

24 %
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Aaxdadidcag tov B memolnxsy: 6 dpa vmo O, H ldog
éorl ve amd vod A tevpayave. fovw dgo wg 0 O
7meog vov A, 6 A mpds tov H. pergst 0t 6 A wov
H' pevoel dpa xal 0 © tov A mpotov Ovte uiy ov
vr@ O avrdg* Omep dromov. ovx dea 6 péyietog

372 STOIXEIQN & .

o
R

Y

6 4 bmd érégov aguduol uerondijcerar mapif Tov
A, B, I 8xep &0&L Ociton.

W',
'‘Eav éldyidrog ¢oiduds vwd wodtov agid-
10 udY peTpijrat, VT 0vdevog ¥Adov wedTov dQLd-
pov uerondioerar mapll tov EE doyfis we-
ToovVTOY.

'Eldyiotog yag agududs 6 A vmd meerov doud-

uév tov B, I, 4 perpelodo’ Adym, o1t 6 A VX ov-
156 dsvog &Alov mowrov aQEUuov ueTEndrjoeTar mwaelk
tov B, I', 4.

El yagp dvvardv, pergelodw Umo mpdtov tov E,
xal 0 E pndevi tov B, I'y, 4 f6tw 6 adrdg. xal
énel 6 E vov A petpst, pevoelto adrov wnata tov Z

20 0 E dpa wov Z moldemlaciodag tov A memolnxsv.
xal pevpsitar 6 A VO mwpdtwv daguducv tov B, I,
4. éav 8 Vo dodpol moriemiacidoevres aAli-
lovg moidol twe, Tov 0% pevipsvov & avtov upeteq
Tig mpoTog aeududg, xel fve tov €E doyijs meverest’

25 0of B, I', 4 dgpa &ve tov E, Z pstgridovew. tov

1. 976] éx z6v Theon (BVg). 8. 6] (prius) supra m. 1 P.
4. tov 4] tov ©ov 4 @, sed corr. 7. Gmeg £0ss deiou] om. B.
10, mgairov] om. B. 14. B)] post ras. 1 litt. V. 15. ze-
e££] in hoc uocabulo incipit Paris. 2844 fol. 166 (q). 19,
sal xare Vo, xal del. V. 20. doa zov Z] insert. m. 1 B.
nenoinue Veoq. 21. 9nd] w0 rav P. 22. molvmlagud-
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uerum etiam A >< 4 = B [prop. VIII]. itaque
O>< H= A< A.

quare erit [VII, 191 ®: 4 = 4: H. uerum 4 nume-
rum H metitur. quare etiam @ numerum 4 metitur,
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod
absurdum est. ergo maximum A nullus alius nume-
rus metietur praeter!) 4, B, I'; quod erat demon-
strandum.

XIV.

Si primi aliqui numeri numerum quendam mini-
mum metiuntur, nullus alius primus numerus eum
metietur praeter eos, qui ab initio metiuntur.

Nam primi numeri B, I', 4 numerum A mini-
mum metiantur. dico, nullum alium primum nume-
rum 4 numerum mensurum esse praeter B, I', 4.

nam si fieri potest, metiatur primus numerus E,

————id +—iB neue E ulli numerorum B, I', 4
i tE  +——I' aequalis sit. et quoniam E nu-
f———tZ ———14 merum A metitur, secandum Z

metiatur. itaque E><Z = 4. et numerum 4 priminu-
meri B, I', 4 metiuntur. sin duo numeri inter se multi-
plicantes numerum aliquem efficiunt, et numerum ex
iis productum primus aliquis numerus metitur, etiam
unum eorum, qui ab initio sumpti sunt, metietur
[V, 30]. itaque B, I, 4 alterutrum numerorum E,

1) 1i antem metiuntur propter prop. XI.

cavteg (. 28. petesi q. 25. J]m. 2 V. tav] corr. ex
zé V. petenoover PVoq.
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utv ovv E o0 psrgiidovev' 6 yap E modtdg ot
xel 000evl vy B, I, 4 6 avvds.. ©ov Z Gpa psrgod-
ow éldedova Svia tob A° Smep ddvverov. O pag
A vmoxezar dhdyietos Vmo tov B, I', 4 uerpovuevos.
ovx dpa TOv A peTeios mweoTog Geududs mapif Tov
B, I', 4° omep #0ev deikar.

g’

Eav voels dotdpuol éEdjg dvdioyov oy éAd-
ZL6t0L TAY TOV avtdv Adyov éydviev avrolg,
dvo 0moiotovy Gvvredévreg mEodg TOV AotmoOv
wedTol ElOLY.

"Eetwoav toelg coudpol &Efig dvdioyov éAdyiaror
Tév OV avtov Adyov égdviwv aivolg of A, B, I
Myw, 8t vav A, B, I' 0vo émotoioty cvvredévrsg
mwodg 1OV Aoumdv modrol slaw, ol utv A, B meog tov
I, of ¢ B, I" mgog ©ov A xal &ru of A4, I mds vov B.

Elljpdwoay pag idyioror deuduol todv ov av-
Tov Adpov éybévrev tolg A, B, I' dvo of 4E, EZ.
Qavegoy 01, 0tt 0 udv AE favrdv mollawAadidoag
0v A memoinxev, tov 0% EZ moldamiacidoag vov
B memwolpxev, nol &ri 6 EZ fevrdv moldamdadideeg
wov I' memolyuev. xol émel of 4E, EZ ddyiovol sloww,
neGTor mEog GAAAovs eloly. dav 0% O0vo dpuBuol
me@dTOL WPdg GAAjAovs oW, wal ouvvaupdrspog mEds
éndregov mwodrds 6T’ xal 0 AZ dpa mdg Endvegov

1. pergroover V g; pezgotioy B, éotv P, 2. werer-
oovew V. 8. omeg doziy BVgp. 7. :1'] om. 9. 9. zov]
om. @. 10. 6mocototv q et supra scripto omoiovy B. 13
éydvray ldyov @. 14. 1éyw, éu by 4, B, I'] mg. m. 1 g.
toy 4, B, ') om. B, m. 2 V. dv0]) om. B.” omocorody q

[N
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Z metientur, E quidem numerum non metientur;
nam E primus est nec ulli numerorum B, I', 4 aequa-
lis. itaque numerum Z metiuntur, qui minor est
numero 4; quod fieri non potest. nam suppositum
est, numerum 4 minimum metiri nameros B, I', 4.
ergo nullus primus numerus numerum 4 metietur
praeter B, I', 4; quod erat demonstrandum.

XV.

Si tres numeri deinceps proportionales sunt mini-
mi eorum, qui eandem rationem habent, duo quilibet
coniuncti ad reliquum primi sunt.

Sint tres numeri deinceps proportionales minimi
eorum, qui eandem rationem habent, 4, B, I'. dico,
numerorum A4, B, I' duos quoslibet coniunctos ad
reliquum primos esse, 4 + Bad I', B 4 I' ad 4,
A -+ I'ad B.

A o B sumantur enim minimi eo-
rum, qui eandem rationem ha-
f—————— I .
4 E bent ac 4, B, I', duo numeri 4 E,
—

'z EZ [VIII, 2]. manifestum igi-
tur est, esse

AE <X dE = 4, AEXX EZ =B, EZ<XEZ=T
[VIL, 2]. et quoniam 4E, EZ minimi sunt, inter
se primi sunt [VII, 22]. sin duo numeri inter se
primi sunt, etiam uterque simul ad utrumuis pri-
mus est [VII, 28]. quare etiam A4Z ad utrumque

et supra scr. ozmoiodv B, 16. 4] corr. ex 4 ¢. 4, I']
', AP, 20. memolque Voq. 21, wemoinxe Voq. &ri o)
in ras. V. 22, memodque Voq. cloe Voq. 24 da Voq.
25. éote Voq.

-
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tov AE, EZ mpordg dotwv. dAda upny xal 6 AE
ngog tov EZ modrog dotiv: of AZ, AE &po moog
tov EZ mpdtol slow. éav 8% 8vo agiduol moog tve
dotdudy mooror @, xel 6 & avrdy pevducvos
b :pdg TOv Aoumdv mpdrdg foTiv dore O éx tdv Zd,
AE mgdg 1ov EZ mpatds éotwv: dere xal 6 éx THv
Z4, AE mpdg tov amd vot EZ meorog éotww. [av
yag Vo doiduol modror mdg diAjAovs @ow, 6 éx
100 évdg avt@v psvluevog mEog TOV ALmOV WEETOS
10 fotiv). @AX’ 6 éx tov Zd, AE 6 and vov JE éon
uere tov & vév AE, EZ: § dpo and vov AE pera
tov & zdy AE, EZ mdg tov and 1ot EZ moedtos
dovwv. xal dovw 6 piv dwo 100 AE 6 4, 6 0% &
tév J4E, EZ 6 B, 6 0t dno vo0 EZ 6 I'" ol 4, B
16 doa GvvTedévreg meog Tov I' mpditol elow. OGuolwg
on Odelboustv, 6vv xel of B, I' mpos ©ov A medtol
slow. Adywm 01, Ot xal of A, I' mgog tov B modrol
slow. émel yap 0 AZ mpds éxdregov tév AE, EZ
nodtdg €otiv, xal 6 amd vov AZ mpog TCY éx TGV
20 AE, EZ npdros dotwv. akde vo amo rod AZ ico
eloly of ¢nd 1dv AE, EZ peve vov dlg & tdv AE,
EZ xal of and vév AE, EZ &pa peve tov dlg
vwd v AE, EZ mpog tov vwd rav AE, EZ mod-
Tol [al.'m].‘(?tslévu ol and tov AE, EZ pera tod

2. medrol elor meds tov EZ V. medg tov EZ)om. B. 3.
glorq. édav 3¢ — 5: mowrdg dorev] om. Theon (BVgq). 6. dore]
xal Theon (BVgq). Zd] 4Zgq etin ras. V. 6. JE &on
Theon (BVgq). 6. dore sal — T: medrég doriv] om. Theon
BVeq). 8. yag] 8¢ Theon (BVoq). éx] dnd Theon
(BVgq). 10. fomv] add. Theon: core 6 éx tov Zd, JE
%ol mgog Tov amd 1ov EZ medrdg dorey BVogq). dila P.
éouy PV . 11, #x) vmé q ebt supra ser. m. 2 V., ]
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A4E, EZ primus est. uerum etiam AE ad EZ pri-
mus est. itaque 4Z, 4E ad EZ primi sunt. sin
duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, etiam
numerus ex iis productus ad reliquum primus est
[VII, 24). quare Zd4 ><X AE ad EZ primus est.
quare etiam Z4 >< AE ad EZ® primus est [VI], 25].1)
uerum ZA > AE = A4E® 4+ 4E > EZ [II, 3].
itaque 4E? 4+ AE >< EZ ad EZ? primus est. et
AE® = 4, dE <X EZ = B, EZ® = I. itaque
A -+ B ad I' primi sunt. similiter demonstrabimus,
etiam B 4+ T ad 4 primos esse. iam dico, etiam
A - I' ad B primos esse. nam quoniam 4Z ad utrum-
que JE, EZ primus est, etiam 4Z% ad 4E>< EZ
primus est [VII, 25]. uerum [II, 4]

AZ® = A4E* 4 EZ® 4 24E > EZ. quare etiam
erit 4E* 4+ EZ% 4+ 24E>< EZ ad 4E > EZ pri-
mus. subtrahendo JE? 4 EZ? 4 AJE >< EZ ad

1) Lin, 7: dav — 10: éotw suspecta sunt, quia praepostere
causam subiiciunt; praeterea iis deletis id quoque adipiscimur,
ut origo scripturae Theonis facilius explicari possit.

doa — 12: AE, EZ] m. 2 B. 12. tdv] corr. ex rod @.
13. écu& (pnus) dort Voq; seq. in ¢: xal dort, sed delet.
17. &loc lsyw — 18: elorw] om. q. 19. xa/] August;
@ore nol PBVqJ, 0 dmwo tov JZ domy 6 KE 6 8t vno tnw
4E, EZ o § dore %l q. éx] P; vm6 Theon (BVgq).

éx] 'P; mé Theon BVeq. 22, xal of] xal 0 q; of & agu
@ et eraso ¢ V. doa prtg — 23: tov V7o TG 4E, EZ
m. 2 B. 22 aoaJ om. V. 23. 9nd] éx Ba. vxo rnw]
vmo Bq. medrds domw q. 24, #le] om. P, of] o Bq.

e
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anat vmd AE, EZ mgog tov vwo AE, EZ mpwrol
glow. & dueddvre of ano téov JE, EZ &pa mdg
1ov vxd AE, EZ mpovol elow. noi domw 6 upiv
axd vov AE 6 A, 6 6% vwo tov JE, EZ ¢ B, 6
0t and rov EZ 6 I of A, I dpa ovvredévreg mpog
Tov B mpdrol elow: -Sneg E0er Oeifan.

s’

’Edv d0¥o0 douBpol momror medg ddAfiovs
Baiv, ovx E6TaL dg 6 MWEHTOG WEOs TOV O&vTE-
gov, obrwg 6 devregog mweog #Adov Tivd.

dvo pap dgubuol of A, B mpidror medg dAiniovg
forwoav: Adym, Ove ovx ot dg 6 A medg vov B,
oftwg 6 B mpos &idov Tuvd.

E! yao Ovvardv, fovw og 6 A mgdg Tov B, 6
B ngog tov I. of 6% A, B mpdtor, ol 0 mpdvor
xal éAayioror, of 0% éldyioror agiduol pergoveL Tovs
Tov avrov Adyov Eyoviag {ddmg § Te 1fyovuevog Tov
nyovuevov xol 6 émduevog 1ov Emdpevov' uetosl dpo
0 A vov B ag myovusvog nyovusvov. pergsl 0F xel
éavtdv: 0 A Gga tovg A, B peresi mowrovg Gvrag
meog dAMjlovg Smep dromov. ovx douo forer ég 6 A
7p0g ©ov B, obrwg 6 B medg vov I Gmep &der dsikac.

148

'Eav d61v 660i0nmorody dotdpol éEfjg dvd-

1. 9m6] 9mo véw V ¢ (bis).  wedrds doriv Voq, 2. of 0 q.
8. vwo tov V. meardg éore Veq. 5. dmé] vmé By, Vm. 1
(corr. m. 2). tov)] zév V. 7. :§°] hinc rursus incipit F.
8. dvolm. 2 F. 14, 6] (prius) 9 @ (non F). 17, &yovras av-
zoiz V. 6 7e — 18: émdpevor] om. Theon (BFVg). 18,
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AdE > EZ primus est.’) et rursus subtrahendo
AE? 4 EZ® ad 4E >< EZ primus est. et
AdE*= A4, AE>X EZ =B, EZ* =1.
ergo 4 4+ I' ad B primi sunt; quod erat demon-
strandum.
XVL

Si duo numeri inter se primi sunt, non erit ut
primus ad secundum, ita secundus’ad alium aliquem.

Nam duo numeri 4, B inter se primi sint. dico,
non esse, ut 4 ad B, ita B ad alium aliquem nu-
merum.

Nam si fieri potest, sit 4: B= B:I. uerum
A, B primi sunt, primi antem etiam minimi {VII, 21],
{ 14 minimi autem numeri eos, qui eandem
)l————B  rationem habent, aequaliter metiuntur
t—————— I’ [VIl, 20], praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque 4 numerum B metitur ut
praecedens praecedentem. uerum etiam se ipsum me-
titur. itaque 4 numeros 4, B metitur, qui inter se
primi sunt; quod absurdum est. ergo mnon erit
A4 :B= B: I quod erat demonstrandum.

1) Hoc ita demonstrat Commandinus fol, 114: si
AE* 4 EZ*+ AE < EZ ad 4E >< EZ
primus non est, metiatur eos z. ergo etiam metietur
4dE* + EZ% 4 24E >< EZ et 4E >< ZE. at ii inter se
primi sunt. eodem modo de lin. 2 — 3 ratiocinandum.

peveei] om. F.  dox & A) & BA ¢. 19, wov B pevesi F.
tov fyovuevoy F.  xnal] Insert. m. 1 V. 20, fawrésr] corr,
ex avtéy B. 21. dromév douv V. feren] om. V, detiv Bq.
22, tov B oty V.  24. dcodnmorar @ (non F),
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loyov, of &} &xgor avrdv WPHTOL XEOS ¢AAT-
Aovg @aiv, odx £6TaL g 6 mMEDTOG MEOS TOYV
devrsgov, ovtwg 6 f6yatog meog &Adov Tiva.

"Egtweey Oodoidymoroty douduol £Efig avdloyov
of A4,B, 'y 4, ol 0t éxpor avrav of A, 4 mgdror
npdg aAdijAovg Eermeav: Adpw, Ot ovx fotw wg O
A mgdg Tov B, otrwg 6 A meds dAdov Twe.

El yép dvverdv, &6tw dg 60 A mgog tov B, od-
twg 6 A4 mpog vov E' valdak dgo éotlv ag 6 A
7eog ov A, 6 B mgog vov E. of 0k A, 4 mpdTos,
of 0% mpdvor nal éAdyiotor, of 0% ZAdyioTor agLduol
BETQOVAL TOvg TOV adTtov Adpov Exovtag (eduig O ve
nyovpevog Tov Myovusvov xal 6 Emdusvos TOV Emo-
pevov. pevpel dox 0 A vov B. xal éovwv dg o A
meog tov B, 6 B modg ©ov I xal 6 B &pa tov I’
pevoel- dove xal 0 A vov I' pevoel. xal émel dovw
wg 0 B mgog tov I', 6 I' mpdg vov 4, pevgel 0t o6
B zov I', pevgel doe xal 6 I’ tov 4. @ik’ 6 4
tov I' duévoer” wove 6 A xal vov A uevgsl. psvost
0% xal favvov. 6 A dga vovg A, A uergsl wodTovg
8vtag mpog aAdjiovg: Smeg dotly ddvvarov. ovx Goo
dotar @g 6 A medg TOv B, olrwg 6 A mog &Adov
Tvd: omep E0s Osibac.

'
dvo agiducdy dodévrov émioxéYaddar, &

5. 4] (alt.) corr. ex B F. 8. zév] om. F. 9. doriy]
om. V. 11, goufuol] om. V. 12, &yowrag adroic V. 18,
xef{] m. 2 F. 16. 4] e corr. V. 17, 0] (tert.) w6 9.  19.
éuéroer] P, pergel Theon (BFVq). Deinde add. B: dore 6 4
tov I' peroel, sed del. m. 1. 0 4 ual] wal 6 AF; &6 4 q.
perees] (prius) om, F. 22, 4] Bo (non F),

.



ELEMENTORUM LIBER IX. 381
\

XVIL
Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et extremi eorum inter se primi sunt, non erit ut
primus ad secundum, ita extremus ad alium aliquem.

— 44 — B Sint quotlibet numeri
T deinceps proportionales A,
—— 4 g B, T, d, et eorum extremi

F————' 4, 4 inter se primi sint.
dico, non esse, ut 4 ad B, ita 4 ad alium aliquem,
Nam si fieri potest, sit 4:B=4:E. itaque
permutando 4 : 4 = B : E [VII, 13]. uerum 4, 4
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21],
minimi antem numeri eos, qui eandem rationem ha-
bent, aequaliter metiuntur {VII, 20], praecedens prae-
cedentem et sequens sequentem. itaque 4 numerum
B metitur. est autem 4 :B=B:I. quare etiam
B pumerum I' metitur [VII def 20]. itaque etiam
A numerum I’ metitur. et quoniam est B: I'=1I":'4,
et B numerum I’ metitur, etiam I" numerum 4 me-
titur [VII def. 20]. uwerum A4 numeram I’ metiebatur.
quare etiam numerum A4 metitur. uerum etiam se
ipsum metitur. itaque 4 numeros A4, A4 metitur, qui
inter se primi sunt; quod fieri non potest. ergo mon
erit ut 4 ad B, ita 4 ad alium aliquem; quod erat
demonstrandum.

XVIIL
Datis duobus numeris, num fieri possit, ut tertius
eorum proportionalis inueniatur, inquirere.
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dvvardy €6tiv avrois Telrov avdAioyov mEOG-
EvQeiv.

"Esracey of dodfvreg dvo aguduol of A4, B, xal
0éov form émioxipacdor, & Ovvardv Zomv avrols
TolToV AvdAoyov TEoGEVQEiv.

Oi 3 A4, B fjro. modror meds dArjAovs elolv 7
o¥. xal & modroL medg aAdidovs eloly, 04d0sixTar, GtL
advvardy fomiv avroly TElTOV GvdAoyov moGEvQEiv.

‘"AAde 07 un Eorocav of A, B medror mdg adiij-
Aovg, nal 6 B éavrov wmoldamdecideag tév I mor-
erw. 6 A 0 vov I drov pevosi 1 ol ustoel. we-
Toslrm wodTsgov et Tov A 0 A dga vov A modde-
ndeowdseg vov I memolmnev. arda uny =al 6 B
éoveov moldemlacieeng vov I' memolnxev: 6 doa éx
6y A, A leog €07l vg amd vov B. forwv dga dg
6 A mgog tov B, 6 B mpog 16v A* voig 4, B &pu
TolTog deLdudg avaloyov mooonvenTar o A.

"diie. On py pevgsirm & A tov I Aéyw, Ot Tois
A, B advvarov {dom telrov dvdAopov moocsvpsly
aguiudv. & pap dvvardv, moooqueNedw & 4. o
doe éx tév A, 4 log dotl th dmd rov B. & 6%
and Tot B domv 6 I 6 dga éx vdv A, 4 l6og éerl
6 I. dove 6 4 tov 4 mollemiadieoes tov I' me-
nmolnquev: 0 A doa tov I' pevpel xarve tov 4. alde
pny Uméxsiar xal wy psTedv' Omse &vomov. ovx
dge Odvvardv dom tolg A, B tolrov dvdioyov mgoo-
svgely agududv, Srav 0 A vov I' uq ueresi® Omeo
&0er Oetbat.

4. énmioxéyasa @ (non F). 6. 8¢ ¢ (non F{ meHhTOL]

postea add. B. 7. ual 8] P, nel &l pév F3 &l pdv oov BVq,
elotv] comp., F; slol PVq. Post dédewnter add. F: év 1o
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Sint dati duo numeri 4, B. et propositum sit,
ut inquiramus, num tertius eorum proportionalis in-
ueniri possit. .

Numeri 4, B igitur aut inter se primi sunt aut
non primi. et si inter se primi sunt, demonstratum
est, tertium eorum proportionalem inueniri non posse

[prop. XVI]. uerum ne

——i4d — ", sint 4, B inter se primij,

—IB T etsit B<xB=1I. 4

' ' igitur pumerum I" aut me-

titur aut non metitur. prius eum secundum A metiatur.

itaque 4 > 4 = I. uerum etiam B >< B = I.

itaque 4 >< 4 = B% quare 4: B = B: 4 [VI], 19].

ergo numerorum 4, B tertius proportionalis inuentus
est 4.

Uerum ne metiatur 4 numerum I'. dico, nume-
rorum 4, B tertium proportionalem inueniri non posse.
nam si fieri potest, inueniatur . itaque

A>< 4= B? [VII, 19];

sed B® = I'. itaque 4 >X 4 =1T. quare 4 nume-
rum 4 maultiplicans numerum I effecit. itaque A4
numerum I' secundum < metitur. at supposuimus,
eundem non metiri; quod absurdum est. ergo fieri
non potest, ut numerorum 4, B tertius proportio-
nalis inueniatur numerus, si 4 numerum I' non
metitur; quod erat demonstrandum.

LS Qeaoripaze’. 11, #jzos] supra m, 1 P 12. modregov
tov ' F. 16, ¢no] éz V. 17. meogevenrar BFq. 19,
dvaloyoy] om. V. 20. ugcﬂyov avdioyoy V. neouweno‘#m
BFV. 26, domy P. 27. 4] B q. upsteel q. Omeg £0sL
8siker] om. BFq.
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1%

Toidv doidudy dodévrav Imieoxépaddar,
wore dvvardy 6Ty dvrois Téragrov avdloyov
mQooGevQelv.

5 “Eorwoev ol dodévreg tosiy douduol of A, B, T,
" xal 0fov dorw Zmioxépacdar, ndte dvverdv doTiv av-
rolg téregrov dvdloyov mEoGevQsiv.

*Hroi ovv otx slow EEijg dvdAoyov, xal of &xgou
attdv mpdTor mEdg dAAjlovs slelv, 7 &g slow

10 @vdloyov, xal of &xgor alrév otx &loL wewToL MPOG
dAlnAovg, 1 ovre éEfjg slowv dvdlopov, otre of &xgor
adrdv medror meods aAddovg eloiv, 1) xal éEfjg elaw
dvdiopov, xal of dxgor avréyv medToL MPdg dAAjAovg
gloiv. .

15 El utv otw of A4, B, I" é&fjg sloww avdioyov, xel
of dxgot avrav of A, I' mewror meog aAdflovs &l6ly,
0édetxran, 811 advvardy dotiv alrols Téragrov dvdio-
yov moodsvpely aoududy. uy Eotweav Oy of 4, B, T
éEijs dvdaloyov TGV axgdv midw Sviev medTEY TS

3. nétz ] el Theon (BFVq). 6. wore] & Theon (BFVq).
8. fjror ovv] scripsi; 4 P; of 8% A4, B, I' Theon (BFVyq),
P mg. m. rec. otn elow éEijg] 7jror £Eig elowy Theon (BF Vq).
of] om. V. 9. avzév of 4, I' Theon BFVq). 7 &&qjg — 13:
medg dAlrjlove elolv] 7] o6 Theon (BFq, in ras. V). Imn V in
mg. magna ras. est. 16. xoi & F. »al] m. 2 V. 16.
elol Vq. 18, uy foroeay — p. 386, 19: 6 yae B] =L ok of,
6 B Theon (Fgq; idem B (o¥x supra) et V (sf 0% of eras.)).
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XIX.

Datis tribus numeris, quando fieri possit, ut quar-
tus eorum proportionalis inueniatur, inquirere.

Sint dati tres numeri 4, B, I, et propositum sit,
ut inquiramus, quando quartus eorum proportionalis
inueniri possit.

Itaque aut non sunt deinceps proportionales et
extremi eorum inter se primi sunt, aut deinceps pro-
portionales sunt et extremi eorum inter se primi non
sunt, aut neque deinceps proportionales sunt nec
extremi eorum inter se primi, aut et deinceps pro-
portionales et extremi eorum inter se primi.

Tam si 4, B, I' deinceps proportionales sunt et
extremi eorum A, I" inter se primi, demonstratum
est, quartum eorum proportionalem inueniri non posse
[prop. XVII]. ne sint igitur 4, B, I" deinceps pro-
portionales extremis rursus inter se primis manenti-
bus. dico, ne sic quidem quartum eorum proportio-
nalem inueniri posse.!) nam si fieri potest, inueniatur

1) Hoc quidem falsum esse, quis non uidet? uerum dedit
scholiagta Uaticanuse (u. adn. erit.); erroris originem indicauit
August II p. 861. neque enim E inueniri potest (p. 386, 4)
inuento 4. sed quod 1dem scripturam Theonis recepit, male
rem egit; ea enim propositioni plene minime respondet. equi-
dem ut adfirmare non ausim, Euclidem talem errorem com-
misisse, ita scripturam codicis P retinendam puto, quia aper-
tissime sic jam I')I‘heoniti temporibus ferebatur (ideo enim ipsum
eam mutauit), nec habemus, quo modo aliqua saltem probabili-
tate restituatar. nam Campanus (siue potius Arabes) fiberrime,
ut solet, locum mutauit. habet IX, 20: ,datis tribus nume-
ris continue proportionalibus, an sit aliquis quartus eis con-
tinue proportionalis inquirere®. deinde: ,idem potes perscru-
tari quotlibet continue proportional. propositis.

Euclides, edd. Heiberg et Menge, II. 26
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dAdjhovg. Aéyw, 8t xel ovrwg advverdv doTiv av-
Tolg Téragrov avdloyov mgosesvesiv. & yag dvverdv,
nQoosveoda 6 A, dore slvar dg Tov A medg Tov B,
rov I' mpog ©ov 4, xal peyovére wg 6 B medg Tov
5I'y 0 4 mpog vov E. xal émel dotiv @g utv 6 A
neds tov B, 6 I' mpog tov A, dg 0t 6 B mpdg TOV
I, 6 4 mpog vov E, 00 loov &ga tg 6 A mpog ToV
I, 6 T medg ©ov E. of 0t A, I' mpditor, of 0% moe-
Tor xal éAdyiotor, of 0% ZAdyioTor ueTovoL Tovg TOV
10 adrdy Adyov Epovras & ve nyovusvog TOV yovusvov
xol O émduevog vOv Emduevov. petosl doa 6 A ToV
I’ dg fyovuevog myovusvov. uetgsi 0% xal favidy:
0 A g vovg A, I' usvoel mporovg dvreg medg aAii-
Aovg* Omep éotly ddvvatov. ovx dpo rolg A, B, I'
15 dvvardy foti TETagTOv avdloyov mQoGEvEEiv.

‘AAde 0n melw Forwoav of A4, B, I' &g avd-
Aoyov, of 0% A, I' uy E&orwoav modror mdg GAAT-
Aovg. Aéyw, Ot dvvardv dotiv atdroig téragrov dvd-
Aoyov mgodevgeiv. 6 pag B tov I' moliamAacideag

20 70y 4 mowelvw' { A dga tov A fror pergel 3 oY
ueTosl. ueTgeltm avTov mEoTegov xara tov Et 6 A
dpa Tov E mollamdaciadus tov A memolnxev. dAdd
unv xed 6 B vov I' woldamdadiacag tov A memoinwey*
6 doa éx 1év A, E loog é6vl v éx tév B, I dvd-

25 Aoyov dga [dotlv] &g 6 A mpdg tov B, 6 I' medg
ov E- rotg 4, B, I" &pe téragrog dvdlopov mpoo-
nvenrar 6 E.

‘AAda 07 py) yetpenm 6 4 vov 4° iyw, St add-

1. Post allnlovg add inP: ¢ 1éyow, Bt nal ovtmg Svvariy-
& yag 0 4 Tov vmod B, I' peresr, uqoﬁndewz 7 deifeg oyo(mg
volg &Efjg. &l O} ov peroel 6 A tov vmo B, I', advvoroy
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d, ita ut sit 4:B=1TI:4, et fiat B:I'=A: E.
et quoniam est 4:B=I:4d,et B:I'=A4:E, ex
aequo erit 4 : I' = I": E[VI], 14].
sed 4, I' primi sunt, primi autem
etiam minimi sunt [VII, 21], mi-
nimi autem eos, qui eandem rati-
onem habent, metiuntur [VII, 20]
praecedens praecedéntem et se-
quens sequentem. itaque 4 numerum I' metitur ut prae- -
cedens praecedentem. uerum etiam se ipsum metitur.
itaque 4 numeros A4, I' metitur, qui inter se primi
sunt; quod fieri non potest. ergo numerorum 4, B,
I" quartus proportionalis inueniri non potest. at rur-
sus numeri 4, B, I" deinceps proportionales sint, ne
sint autem A4, I' inter se primi. dico, fieri posse,
ut quartus eorum proportionalis inueniatur. sit enim
B><TI'=4d. A igitur numerum 4 aut metitur aut
non metitur. prius eum metiatur secundum E, ita-
que A>< E= 4. uerum etiam B >< I'= 4. quare
erit 4><E=B><T. itaque 4: B=T": E [VII, 19].
ergo numerorum A, B, I' quartus proportionalis in-
uentus est E. at ne metiatur 4 numerum 4. dico,

Al

adrols téraprov dvdloyov mpocsveeiv. olov fotw 6 uiv A
Totéy Tivey, 0 0k B EE, & 8t I Emta. nol dijlov, 8v dvva-
tov. & 0% o A &l wévee, obuén Ovwvatdy. wal amlég, Ote
utv 6 B mollamlaoids dore t0b A, dvvardy dot térceroy dwvd-
doyoy eveeiw' &l 8% wij, dddvatoy &’ ; mg. m. 1: lovéoy, Ot
ta dfsliopéva oyoha elow. 15, fdouy P. 16, I'] om. P.
20. A doa] P; 875 A Theon (BFVq). fror] om. V. 21,
adzov] PF; om. BVq. 25. foriv] om. P. ©  26. évdloyow
elg P. moossdenres B.

25%
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vardy éon volg A, B, I' véragrov avaloyov mgoo-
svpsly agudpov. &l yap Svvardy, mgocsvorodw 6 E-
6 doa éx tdv A, E loog fovl te & tév B, I. dlia
"0 éx téy B, I édovv 6 A* xal 6 éx tov A, E dgu
5 lsog dotl tp 4. 6 A dga vov E mollemiaoidoag
tov A memolnxsv: &6 A &gx TOV A pergel xara ToV
E- @ove pevgel 6 A vov 4. alda xal oV perost”
Omeg dromov. ovx dea dvvardy deri voig A, B, I' té-
TEQTOY AVeAoyov TQosevesly deuducv, Svav 6 A Tov
10 4 un pevef;. alde 0y of A, B, I' wire éktjs éorm-
oav avdaloyov wijre of dxgol mdror meds dAijdovs.
xal 6 B vov I' moddamwdacidoag tov 4 moeltm. Opolog
o dzydijosrar, Sve & ulv usreel & A vov A, dvva-
Tov doriv adrols dvddoyov mgoesvpelv, & O ov ue-
15 tg&l, advvarov Omeg £0s dsifar.

’

%’

Of mgdror apuduol mdelovg el6l mavtog Tov
ngoredévrog mAjPovs wpBroY detdudy.

"Eorooav of mooredévieg momror doibuol of 4,

20 B, I Aéyw, 0w tdv A, B, I' mhelovg &lol mowroc
agLduol.

Eidijpda pag & vmd tov A, B, I' ZAayiotos ue-
toovuevog xal éotm 6 AE, xal moooxsicdo tp AE
uwovag 9§ AZ. & 0y EZ ijvo. meirdg domw 7 ob.

1 douw P 2 ngoonvericdw FV. 8. dil” BFV. 10.
w17 supra m. 1 F, ov supra m. 2 V. perenop F, Fyszqst q.

adia dn — 16: ddvvaror] om. BVq.  10. &%) pije £&qe]
of étig F. 12, moujtw @ (non F). 14, adroes] avrois ve-
tagrorg F. &l 0] 0¥d’ F. 15, Gmso #3e deifor] om. Bq.
17. medror dowfpol] del. et supra scr. medrov deWudy m.
2 B. 18, mpoorsfevrog F.  23. xe/] m. 2 B, om. V. 24,
42] AZ F.
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numerorum 4, B, I' quartum proportionalem inueniri
non posse. nam si fieri potest, inueniatur E. itaque
A>E = B>TII{VI,19]. uerum B >< I' = 4.
quare 4 ><X E = 4. itaque 4 numerum E multipli-
cans numerum A effecit. 4 igitur pumerum 4 se-
cundum E metitur. itaque 4 numerum 4 metitur.
uerum etiam non metitur; quod absurdum est. ergo
numerorum 4, B, I' quartus proportionalis inueniri
non potest, ubi 4 numerum 4 non metitur. uerum
A, B, I' ne sint deinceps proportionales neu ex-
tremi inter se primi. et sit B><I'= 4. similiter
demonstrabimus, si 4 numerum 4 metiatur, fieri
posse, ut eorum quartus?) inueniatur proportionalis,
sin non metiatur, fieri non posse; quod erat demon-
strandum. \

XX.

Primi numeri plures sunt quauis data multitudine
primorum numerorum.

Sint dati numeri primi 4, B, I. dico, plures esse
primos numeros quam 4, B, I. sumatur enim, quem

1A I 1H
p————1B "

t————T E Z

4i —1

minimum metiuntur 4, B, I" [VI], 36] et sit 4E, et
numero A4 E adiiciatur unitas 4Z. EZ igitur aut pri-
mus est aut non primus. prius sit primus. ergo in-

1) Uidetur scribendum esse lin, 14: adrols véragrov dvd-
doyov; cfr, P.
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fotw modTegov mpGTog svenuévor dga &lol modTos
aguduol of 4, B, I'y EZ mielovg tov 4, B, I.

‘AAia On wy éotw 6 EZ medrog: vmd mowrov
doa Twdg aguipor peteeitar. perQelodm VRO mod-

5 tov tov H' Aéyw, 6vt 6 H ovdevl 1oy A, B, I' dotwv
0 avrdg. &l yag dvwardyv, forw. of 0t A4, B, I' tov
AE pergovoww xal 6 H dpa tov AE pevorjoe.
uerpel 0 xal tov EZ° nal Aowmyy vty AZ povdde
uergrioer 6 H aoududg dv' Omep dvomov. ovx dpa 6

10 H évl vov 4, B, I' d6mv 6 adrds. xal vmdxervar
weGTog. svgnuévor &oe &l medTor dgiduol mAslovs
toU zmporedévrog mAfjdovs tov A, B, I' of 4, B, I,
H' 3meg £0a detka.

xa’,

16 Eav dotiot ¢giBpol 6mosoroty 6vvreddoiy,
0 8iog Feridg éoTLv.

Zvyxelodooay pag &orior dgiduol omodooty of
AB, BI', I'd, 4E* iéyw, 8t 8iog 6 AE &gridg
éoTu.

20 ’Emel yag Exaorog vév AB, BI'y, I'd, AE &gridg
dotiv, &yev pépog fjuev: Gote xal Slog 6 AE ¥ya
uépog fjutov. &euiog 0} deududs doriv 6 Olye Suou-
govusvog* doriog dpa detly 6 AE' Omeg E0a dsifou.

1. Supra wedtog add. % EZ m. rec. V. elotv P, sloly
of q. 2. detdpol]om  F, I'l (prius) I'd F, 4 del. m.1, 6.
dvvazév, fotw] 6 H évl tov A, B, I" domv 6 adrdg Theon
(BFVq). 7. dE]ZE F. pevgovos BFVq 4E] ZE F.
8. xaf] wal 6 HF¥. EZ] 4E F. 10. xa!] 6 avzog 8%
%ol P, 11. &lol] eloly of V. 18. H] H doa ante ras. 6
litt. F. 15. gvy — supra scr. B. 16. éozl Vq, comp. F.
17. omocotovv] e corr. V. 18. BI'] in ras. P. I'd] m.

2 V. o1 xa/] supra lac. pergam. m. rec. F.  28. 6 4E
dox dotriv F. omeo #ds1 Seifor] om, B,



ELEMENTORUM LIBER IX. 391

uenti sunt primi numeri 4, B, I, EZ plures numeris
A, B, I. uerum ne sit EZ primus. itaque primus
aliquis numerus eum metitur [VII, 31]. metiatur pri-
mus numerus H. dico, numerum H nulli numerorum
A, B, I" asqualem esse. nam si fieri potest, sit. uerum
A, B, I' numerum AE metiuntur. itaque etiam H
numerum 4 E metitar. uerum etiam numerum EZ
metitur. quare etiam?) quae relinquitur, unitatem 4Z
metietur H, qui numerus est; quod absurdum est. ergo
H pulli numerum 4, B, I' aequalis est. et supposi-
tum est, H primum esse. ergo inuenti sunt primi
numeri 4, B, I, H plures data multitudine 4, B, I';
quod erat demonstrandum.

XXI.
Si quotlibet numeri pares componuntur, totus
par erit.

Componantur "enim quotlibet numeri pares 4B,
BI, I'd, 4E. dico, etiam totum A4 E parem esse.

4 B r 4 E

nam quoniam singuli numeri 4B, BI, I'd, 4E
pares sunt, partem dimidiam habent [VII def. 6].
quare etiam totus 4E partem dimidiam habet. par
autem numerus is est, qui in duas partes aequales
diuiditur [id.). ergo 4E par est; quod erat demon-
strandum.

1) U. ad VII, 28,
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%8’

‘E¢v megiodol dgidpol Omodotodv Gvvre-
ddov, 10 0 mAfPog avrév deriov 7, 6 GAog
doriog #oTa.

Zvyxelodocay pag meguecol deidpol 6GoidnmoToTY
dgrior ©0 mAjdos ol AB, BI'y I'd, AE" Adyw, omL
84og 0 AE douidg é6tiv.

'Enel pag Exacvog vév AB, BI'y I'd, AE nsgir-
10g fotww, dpaipedelong movddog ap’ éxderov Exa-
6705 TV Aoimdy doriog ool dBore xel 6 Cvyxslus-
vog & adrdv &priog feraw. Eov. 0% xal T wAfPog
oy povadwy &griov. xal Glog doa 6 AE é&ouidg
dovwv: Omep &der deibar.

%y’

'Eév mepi660l detduol 6modoiotv ovvre-
9dov, 1o 0} mAijPos adrdyv meguocov 7, xal
0 8Aog megi6adg EoTar.

Zvyrslodocay yip Omodotovy weQLoGol dLduol,
v 16 wAijdog meguoaoy 6tw, of AB, BT, I'4" iy,
8te nal Slog 6 A4 msgie6dg doTuv.

"Apneiicda amd vov I'd povag % AE: Aomog
doe 6 I'E &orids forww. &6te 0% xal 6 I'A dgriog®
xel Ghog dpo 6 AE &guidg éomv. xal dove povag W
AE. meguocdg dga fotlv 6 A Gmeg Ede deiban.

2. ovvrelao FVq, 8. 6] om. PVq. 4. fomv F.

5. yeg] m. 2 F. 6. douioi] om. F. 8. éxdzegog F, corr.
m. 2. 11. foni] form P. 13. Inter domv et 6zep aliam
demonstr. habet F; u. app. 15. o6modocoty] om. V. ovy-

tefdo Vq.  17. 6] om. PBFVq; corr. August.  18. ws-
otocol douduol dmocorody V. 19, of] 6 F. 22. doriv] owew
8 tév med avrob F. 4] A BVq. 23. dorv) P,
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XXII.

Si quotlibet numeri impares componuntur, et mul-
titudo eorum par est, totus par erit.

Componantur enim quotlibet numeri impares nu-
mero pares 4B, BI, I'd, AE. dico, totum 4E pa-
rem esse.

A B r a4 E

nam quoniam singuli numeri 4B, BI, I'd, 4E
impares sunt, unitate a singulis subtracta, qui relin-
quuntur, singuli pares erunt [VII def. 7). quare etiam
numerus ex iis compositus par erit [prop. XXI]. ue-
rum etiam multitudo unitatum par est. ergo etiam
totus 4E par est [id.]; quod erat demonstrandum.

XXIIL.
Si quotlibet numeri impares componuntur, et mul-
titudo eorum impar est, etiam totus impar erit.
Componantur enim quotlibet numeri impares, quo-
rum multitudo impar sit, 4B, BI, I'4. dico, etiam
totum 44 imparem esse.

) 4 BT E4

subtrahatur a I'4 unitas 4 E. itaque qui relin-
quitur, I'E par est [VII def. 7]. uerum etiam I'4
par est [prop. XXII]. quare etiam totus 4 E par est
[prop. XXI]. et 4E unitas est. ergo 44 impar est
[VII def. 7]; quod erat demonstrandum.

comp. F; doru Vq. dom] seq. ras. 1 litt. V, dozev B. 24,
dea] om. q. omeo #8es deifar] om. BFq.
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%0,
Eav and agriov dotduod dotiog dpeipedy,
0 Aotmwdg &'pnog éaral.

3

’And yap dgriov tov AB dpriog apnerfedaw 6 BI™

b Aéyw, 0tr 0 Aoumdg 6 I'd dgridg éovuv.
’Emel pagp 6 AB é&ouidg domv, Eyer uépog Tuiov.
dux ra avte O xal 6 BI' ¥su pfoog fjuiov' @ov:
xol Aoumog [0 I'd ¥ysr pégog fjuiov] deriog [dge)

éotlv 6 AT Omep £0s dsitac.

10 xe’.
Eev @m0 agriov ¢oLduod meL660g apaige-
9%, 6 Aowwds wegLoGog EaTan.
"Amd yop detiov tob AB meguecds donereda o
BI™ Ay, 87 6 Aoimdg 6 I'd mspio0dg éoviv.

15 'Apperodw yag and tov BI povag § I'd: & 4B
fpo &omidg dorwv. Eori 6% xal 6 AB dgriog xa
Aoumdg Hoa 6 AA Homdg doviv. xal dovi povag 1
I'4- 6 I'd dga megioadg doriv: Smep #0s deifou.

’

xS .
20 'Eav dmé wegLo60v 2P uod weQLo6dg dpal
097, 60 Aotmdg dgriog Earal
‘Ano yoo meguo6or Tob AB meguecog dgperod
6 BI" Aépm, 8re 6 Aoumdg 6 I'4 &oridg éomev.

4. oup qno‘ﬂw deuog P. 5. I'd] I'P. forw F. !
Br E‘ 6 I'4 — fjuov] om. P.  I'4] e cor. ¥
doa om P, 9 ousq 3z detku] om, BVq. 11. P
mqwcog add. F: deifuos (comp) 14. 6ze] 8z %l V. 1
6] seq. ras. 2 litt. P. . &ore 84 — 17: fovsv] bis F, co
m. 1. 16, &oxe] é’aer 17, dovv] P; comp. F; doz V
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XXIV.
Si a numero pari par subtrahitur, reliquus par erit.
Nam a pari numero 4B par subtrahatur BI'. dico,
reliquum I'4 parem esse.

4 r B

nam quoniam 4B par est, partem dimidiam habet
[VII def 6). eadem de causa etiam BI partem di-
midiam habet. ergo etiam reliquus A4I" par est; quod
erat demonstrandum.

XXV.

Si a numero pari impar subtrahitur, reliquus im-
par erit.

Nam a pari numero 4B impar subtrahatur BI.
dico, reliquum I'4 imparem esse.

4 ra4 B
subtrahatur enim a BI' unitas I'd. itaque 4B
par- est [VII def. 7]. uerum etiam 4B par est. quare
etiam reliquus 44 par est [prop. XXIV]. et unitas
est I'd. ergo I'4 impar est [VII def. 7]; quod erat
demonstrandum.

XXVI.

Si a numero impari impar subtrahitur, reliquus
par erit.

4 r 4 B
Nam ab impari numero 4B impar subtrahatur
BI'. dico, reliquum I'4 parem esse.
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Enel yep 6 AB meguoedg fotiv, dpporode po-
vag 7§ BA' Aowmog dga 6 AA dgridg detiv. O ta
avta 87 xal &6 I'd &oridg doriv: dove xal Aoimwods 0
I'4 &pridg éomiv' omep #0ee deikar.

xE'.
'Exv amd meei6600 agiduod &griog dgai-
0&9, 6 Aotmdg meQLeGog FaTa.
'And poe meguedov tov AB dguiog dgnecde o
BI™ Xéyw, 6wt 6 Aoumdg 6 I'd meguaedg éoruw.
‘Apnotode [yag) wovag § A4 6 AB dga dorids
dorwv. &ove 0% xal 6 BI' dgriog” xal Aotmdg &ow 6

© I'd éoridg domiv. meguaedg doe 6 ' Snmep Eder detkau

15

20

xn’.

’Edv mepi66ds apidudg agriov moilamie-
Gidoag moif] Tive, 0 yevduevog doriog EoTal

ITegu60s pio agiduds 6 A dgriov Tov B modde-
nlaciddag tov I' mowslvw® Adyw, Gte 6 I' &guids
dotuv.

'Engl yig 6 A vov B moldemiecideag tov I me-
molqxev, 0 I' &go ovyxeitar éx rosovrev lcov to B,
Ooar eloly év v 4 wovddeg. xal dotiv 6 B &oriog
0 I' doa ovprevar €€ dpriov. éav 0% &orior doud-
pol omosototy ovvredaeiv, 6 8Aog dorids doTwv. do-
Tiog e éorly 6 I Odmep &0s Osibon.

2. douev] P, comp. F; dore Vq. 4. T'4] A" BVq. 1.
fotar] dorew comp F. 9. 6] (alt) om Ir'd] e corr. V.
10. yd¢] om. P. apa] om. q. qlam q. Seq. in V:
forr 0% mal povag 7 d4. adea £n[w V.- 14. MEQLOGOS)
sapra F. 16. wegiocos yae codudg] deiBudg yde F. 23.
reddoy P, 6] om. g.
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nam quoniam 4B impar est, subtrahatur unitas
Bd4. itaque reliquus 4.4 par est. eadem de causa
etiam I'd par est [VII def. 7].)) ergo etiam qui re-
linquitur, I'4 par est [prop. XXIV]; quod erat de-
monstrandum.

XXVIIL

Si a numero impari par subtrahitur, reliquus im-
par erit.

Nam a numero impari 4B par subtrahatur BI.
dico, reliquum I'4 imparem esse.

J— { (l

4 4 r B a
nam subtrahatur unitas 44. itaque 4B par est

[VII def. 7). uerum etiam BI" par est. quare etiam

reliquus I'4 par est [prop. XXIV]. ergo I'4 impar

est [VII def. 7]; quod erat demonstrandum.

XXVIIL

Si numerus impar parem multiplicans numerum
aliquem effecerit, numerus productus par erit.
l 14 Nam impar numerus 4 parem B
|———B multiplicans numerum I efficiat. dico,
—————I' numerum I" parem esse.

nam quoniam A >< B = I', numerus I ex totidem
numeris numero B aequalibus compositus est, quot sunt
unitates in 4 [VII def. 15]. et B par est. I igitur ex
paribus compositus est. sin quotlibet numeri pares
componuntur, totus par est [prop. XXI]. ergo I' par
est; quod erat demonstrandum.

1) Nam supposuimus, I'B imparem esse.
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%9’

Eav megi660g dgududs megiL66ov apLduov
woldamwAiaGidoag moLy] TLva, 6 YEVOWEVOG WE-
QL6605 é6TaL.

5  ITsu6605 yog agududs 6 A meguesov tov B mol-
Aamdaeideag tov I’ moslrw® Adym, Ote 6 I' meguocdg
éoruy.

’Enel yeg 6 A tov B moAdemdacidceg vov I' me-
molquev, 6 I' &ga oUyxeivar éx vodovrav ldwy td

10 B, o sloly dv teh A povddes. xal dotwv Exdregog
ov A4, B meguoods' 6 I' dga oUyxeitar éx meQuoomY
aoududy, av 1o wAijdog meguocdy fotww. dore 6 I
nEQLO60g oty Omeg 061 Osibau.

.
15 'Eav megi66dg aotdudg &oriov doidpdy pe-
T0f}, xal TOV fuLévy avTod pererfost.
ITegioadg yag aoududs 6 A dguiov vov B pus-
Toslrm* Afym, Ote xal ToV fuiovy avTod wergriost.
'Enel yog 6 A tov B psrosl, ustpsito avtdv xa-
20 va tov I Aépw, 8ue 6 I' ovx Z6vi wepio60s. & pag
dvvardv, fotw. xol émel 0 A tov B usrgsl xara
tov I'y 6 A dga vov I' moldamiacidcug tov B me-
molnxev. 6 B dpa ovyxsitrar x megioonv doLdudv,
@v 10 wAPog meguoddy fotw. 6 B &ga msgueadg
25 éoTiv: Omeg dtomov' Umlxsitar pag &eTiog. ovx deo

3. woeei’ F, sed corr. 12. ¢v»] om. B, negeooy V m. 2
e corr. -w] m 2 V. _TEQLGTOY dorv] 6 0} svyxelpsvos
éx meguocdy aotﬁymv neguochy (add. m. 2) to wiijBos WEQLGGOS
d6rv V. 16. fjuov Fq. 17. megioeos — 18: pstgrost )
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XXIX.

Si impar numerus imparem numerum multiplicans
numerum aliquem effecerit, numerus productus im-
par erit.

¢

14 Nam impar numerus 4 impa-

———B  rem numerum B multiplicans nu-

] 1 merum I' efficiat. dico, numerum

r I’ imparem esse. :

. ham quoniam 4 >< B = I, numerus I" ex totidem

numeris numero B aequalibus compositus est, quot uni-

tates sunt in 4 [VILdef. 15). et uterque 4, B impar est.

itaque I' compositus est ex imparibus numeris, quo-

rum multitudo impar est. ergo I'" impar est [prop.
XXIII]; quod erat demonstrandum.

XXX.

Si numerus impar parem numerum metitur, etiam
dimidium eius metietur.

Nam impar numerus 4 parem B metiatur. dico,
eum etiam dimidium eius metiri.
T - nam quoniam 4 numerum B metitur, me-

tiatur secundum I'. dico, I imparem non esse.
< nam si fieri potest, impar sit. et quoniam A
I' numerum B secundum I metitur, erit
A>I=B,

itaque B compositus est ex numeris impari-
bus, quorum multitudo impar est. itaque B impar est
[prop. XXIII}; quod absurdum est; nam supposuimus,

B

mg m 1F 18. zév] corr. ex 6 m. 1 F. 21. #orar g.
22. qpa] om. V.. 23. dox B V.
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0 I meguoadg domv: doriog dga éovlyv & I. dore 6
A wov B pergel domdxig. Oux 07 TtodTo 3l TOV
Tuovy avrov perenoe” Omep Ede dsifau.

Ao’

Edv megu660g doududg meds tive agidudy
nedTog 7, xal medg Tov diwladlove avrod Y-
tog £oTat.

Isguoods pap dgiduds 6 A medg mve dgududv
zov B mpdrog Eotw, Tot 0% B dimieciow &otw 6 I
Aépw, 0tr 60 A [xal] mog Tov I' memvog éomuv.

El yag wij elow [of A, I'] modroL, pergros g
avrodg aQududg. peteeltm, xal é6tw 6 A. xal loTw
0 A megieadg” meQuaaos o xal 6 4. xal émel 6
4 weguecdg dv tov I' perost, xal éotww 6 I' dgriog,
xel tov fjuovy dga vov I' pergies [6 4] wov OF
I fjuev éoviv 6 B* 6 A dpa tov B pevgsl. pstosl
0t xal vov 4. 6 4 dpa tovg A, B uergel mowrovs
ovtag meog aAifjlovg” 8mwep dorly advvarov. ovx dpu
0 A mpog vov I' mpdrog ovx éomw. of A, I' dpe
nodTor medg aAdjiovs eloly’ Omsp &0er dstou.

28", .
Tév éxd dvadog diwdacialouévar coiipmy
Zxacrog doridxnig (pridg éaTL wivow.
And yop Ovadog tijs A OsdimAedidodwoay 6G0L-

1. dotlv 6 '] 6 ' V, doutv P, 2. zovTov . 0% ]
w6 P. 3. fjuov PF.  Omeg £02 Seifor] m. 2 V, om. BFq.
6. dumddgiov BV, 9, dumddatog Vq. 10, xaf] om. P. 11,
of A, I'] supra m. 1 P, 12. xal oty — 18: 6 4] mg. m.
2 V. 12, douwv] émel douv F; fotm q. 13. megiocds dox)
foriv oo mepuocog F. 15. fuov F. 6 g] om. P. 16

LY
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eum parem esse. itaque I' impar non est. par igitar
est I quare 4 numerum B secundum parem nume-
ram metitur. ergo') etiam dimidium eius metietur;
quod erat demonstrandum.

XXXI.

Si impar numerus ad numerum aliquem primus
est, etiam ad duplicem eius primus erit.

Nam impar numerus 4 ad numerum aliquem B
primus sit, et sit I'=2B. dico, 4 ad I" primum

—i4 esse. nam si non sunt primi, nu-
' 1B p merus aliquis eos metietur. metiatur,

- 1 et sit 4. et 4 impar est. itaque etiam
—d 4 impar est. et quoniam 4 impar

numerum I' metitur, et I" par est, eliam dimidium nu-
meri I' metietur. uerum B=1!,I' itaque 4 numerum
B metitur. uerum etiam numerum 4 metitur. 4 igitur
numeros 4, B metitur, qui inter se primi sunt; quod

fieri non potest. itaque fieri non potest, ut 4 ad I'
primus non sit. ergo 4, I' inter se primi sunt; quod

erat demonstrandum.

XXXII.

Qui inde a binario semper conduplicando produ-

cuntur numeri, singuli solum pariter pares sunt.
Nam a binario 4 quotlibet numeri semper condu-

1) Nam dimidium secundum numerum dimidium metietur
quam totum.,

fuevg BVq. 19. w6»] z¢ F. I') corr. ex B V.  Post
Ain F del. B. 22, 8- in ras. 6 litt. V. 23, domv P. 24,
4] non liquet F.

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 26
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onmorovy aguduol of B, I', 4* Aéym, 61 of B, I’y A
coriinig &QTLOl oL wovov.

Ovv ptv ovv éxaovog [vév B, I'y A] deridug éo-
1L 0TIV, Pavegov: and yag Ovddog Zorl duwAaciee-
Pels. Aéywm, Ot xal udvov. éxxelodw pap uovds.
éngl ovv amd povddog Omodootv douduol EEfg dvd-
Aoydv elow, 6 O0F psre Thv povdda 6 A memrdg
dotiw, & uépiotog tov A, B,y 4 6 4 On’ ovdevds
&rhov pstondijoerar magif tov A, B, I. xal oty
#xaerog v A, B, I' dgriog® 0 A dpa doriduig &o-
110g éote pdvov. Ompolwg Oy Oeltouev, Ove [xal] éxd-
regos tov B, I' doudxig dgrids €ome udvov' Onmep
&0e Ocitar. :

Ay’

Eav aoudpog tov fjutevy éxy megL666v, do-
TLdxLg WEQLOGGg é6TL wivow.

‘Aodudg yag 0 A Tov Tuovy éyfve msgieedy
Aéyo, Bt 6 A deriduig mweguoadg 6T pdvov.

L/ \ k2 2 4 ’ ’

Ovt uiv ovv deridxig meQueoog 46TV, Qavegov*
6 phg Tjutovs adTod WeQLEGOS @V weTesl alTov do-
Tidug.  Afyo O, ore xal uovov. & pag E6rar 0 A
xol dQriowig &Qriog, pereRdoETaL VMO dQTIOV XNaTX
doriov LUy’ @oTe xal 6 HuLovg avrod ueTendijcerar
e v 2 , 3 ~ N oW e »

Um0 dgriov douduod meeio6og dv° Gmep éotiv dromov.
0 A &ga doTidnLg WEQLOGOG 6T uovoY' Omeg £0ec Oeita.

1. B] (bis) 4, B F. 3. ovv] om. P. oy B, T, 4]
om. P. ~ 4, BF, demoy, -ov eras. V. = 4. §6rw] comp,
Fq; £uu PV.  d=é yde] evtd (e corr.) yao omo F. dor(]
dotlv Enagrog F. 5. éye 87 BVq, povag 7 E Vq; 7 E
postea insert. B. 11, xe/] om. P. #xeoros P. 15. 7jutov
F. 16 domw P.  17. fjpiov F. 18, domy P.  19. domy]
P, comp. F; dourr Vq. 20. 7juov F. . avtés 9 (non F)

22. %el] om. F.  Post &griog add. V: 6 fjuovg adtod Ferde
d6t1 woely idem B m. ree.  23. jjuov F.
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plicando producantur B, I', 4. dico, numeros B, I', 4
solum pariter pares esse.

iam singulos numeros B,
I', 4 pariter pares esse,
manifestum est. nam a bina-
_ rio semper conduplicando
producti sunt [VII def. 8]. dico, eos etiam solum
pariter pares esse. sumatur emim unitas. iam guo-
niam ab unitate quotlibet numeri deinceps proportio-
nales sunt, et unitati proximus A4 primus est, maxi-
mum numerorum A, B, I, 4 numerum 4 nullus alius
metietur praeter 4, B, I'" [prop. XIII]. et singuli nu-
meri 4, B, I' pares sunt. ergo 4 solum pariter par
est [VII def.8]. similiter demonstrabimus, etiam utrum-
que B, I' solum pariter parem esse; quod erat demon-
strandum.

—14
i——1B .
j—o———I"
I 14

XXXIIL

Si numerus aliquis dimidium imparem habet, so-
lum pariter impar est.

Nam pumerus 4 dimidium habeat imparem. dico,

1
A4

numerum 4 solum pariter imparem esse. iam pariter
imparem eum esse, manifestum est; nam dimidius eius,
qui impar est, eum pariter metitur [VII def. 9]. dico,
eum etiam solum pariter imparem esse. mnam si A4
etiam pariter par erit, par eum numerus secundum
parem numerum metietur [VII def. 8]. quare etiam
dimidium eius, qui impar est, par numerus metietur;
quod absurdum est. ergo A solum pariter impar est;

quod erat demonstrandum.
26*
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A0’

‘Eav douBudg pijre tév and dvddog dimda-
oiafoudvoy § pite Tov fuievy &y mept6adv,
dQTLdxLg TE GQTLlg €07t xal dQTLdXRLg WEQLOGIS.

Moiduog yep 6 A mijve Tév awd dvddog diwde-
cabopdvav ot upire TOv fuiovy Eyfre megLeGdv-
Aéyw, 8t 6 A dotidug vé dotiv Horiog xal deTiduig
TEQLOGTG.

Ori ptv odv 6 A dguiduig dorlv dgriog, pavegdy:
Tov pag Tuiovy ovx &yer megueady. Aépm O, O
xal doridxig mepieods éotiv. dav yag tov A réwvoe-
psv Olye xel Tov fuovy adrov Olya xal TovTO dEl
woLGuEY, novoviidousy &l Twe dgLdudv meELEGdy,
0s pstorjoer vov A xata dgriov aguducv. & pag o,
xotoavrijdopey &g Ovdda, xel fovar 6 A zov amo
dvddog dumdaciafoudvov' Omep ovy Umlbxeton. @6TE
0 A derdnig meguoeds dotiv. E0elydn Ot xel ao-
TidnLg Gotiog. O A dpo apridxig te Goribs ot xal
doridnig weQL6als® Omep E0er Oeifau.

Ae’.
'Ecv o6y b60sdnmorovy agidpol éEfjs avd-
Aoyov, dpaipedmor 0t amwd te Tov devrégov

2. §ow] &v q. Deinde add. ¢eziog B m. rec., V in ras. m. 2.
dmlao‘mgopavov P. 3. wév) zo Fm 1, corr m. 2; 7o @.
fiusv F. 4 £er P. 6. fuwov F. é’zmv V. 7 o)
m 2 V. et Py (u. p. 408, 5 adn. crit.). demnds
éo'-u V. 9 aquoc %au v! q)owsqov] in ras. m. 1 10,
7oy F, et g, sed corr. m. 1. 11. vépaper BVq. 12, m.uovF
noduey asl F, 13, atowv‘ysv P, P,. uawwqumyaw P e
et6oov] om. q. 14, note oy V sed zov del. &l 7ap o'a]
om. P,. Post o4 add. Theon: xaravriicousy ely mve doduov



ELEMENTORUM LIBER IX. 405

XXXIV.

Si numerus aliquis nec ex iis est, qui a binario sem-
per conduplicando producuntur, nec dimidium imparem
habet, et pariter par est et pariter impar.')

Nam numerus 4 ne sit ex iig, qui a binario
\ , semper conduplicando producuntur, neue
4 dimidium imparem habeat. dico, nume-
rum A4 et pariter parem et pariter imparem esse.

iam numerum 4 pariter parem esse, manifestum
est [VII def. 8]; nam dimidium imparem non habet.
dico, eundem pariter imparem esse. nam si 4 in duas
partes aequales diuiserimus et rursus dimidiom et
idem semper deinceps fecerimus, aliquando ad nume-
rum perueniemus, qui numerum 4 secundum numerum
parem metitur. nam si minus, ad binarium peruenie-
mus, et A4 ex iis erit, qui a binario semper condupli-
cando producuntur; quod est contra hypothesim. quare
A pariter impar erit [VII def 9]. sed demonstratum
est, eundem pariter parem esse. ergo .4 et pariter
par et pariter impar est; quod erat demonstrandum.

XXXV.

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et a secundo et ultimo numeri primo aequales sub-
1) Propp. 88—34 aliter citat Jamblichus in Nicom. p. 3%.

de hoc loco et de Euclidis diuisione numerorum wu. Studien
p. 197 sq.

xEQLGOOY , og pETgrioss 0y A uata &oriov auiudy (BFVq)
15. ratavrioousy Py, #otayv- in ras. m. 2, V. 16. doze)
domse P, 17. A xal BVq. wequo06g — doriants m. rec. B.

18. 4] 4 9. ze]jom. VP,, 22 7¢] tod ¢ (non F), om. BVS -
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- , . -~ ’ ” < ¢
xal Tov foydrov 6oL TH medTE, f6TaL O 1)

Tov dsvrégov Umepoyy WEOs TOVY WEWTOV, OU-
Twg 7 Tov Zoydrov Vmegoyy mEdg Tovg @D
favrov wdvrag.

"Eotwcay omocoidnmoroty agidpol éEfg dvdAoyov
of 4, BI'y 4, EZ cpyducvor amd éAaylorov rov A,
xol a(pr;gno'ﬁw and tov BI' xal vob EZ t6 A leog
exarepog tév BH, Z®* Aéyw, Ou otiv og 6 HI
ngog 1ov A, ovrws 0 EO melg tovg A, BT, 4.

KeioBo yag 6 uiv BI' loog 6 ZK, t6 0t A
d6og 0 ZA. xal énsl 6 ZK v BI loog éetiv, ow
6 ZO v BH ioog doviv, Aowmds dga 0 @K Aoumg
v HI édovwv loos. xal émel éorww @g 0 EZ molg
wov 4, oltwg 6 4 med3 wov BI' xal 6 BI' modg
T0v A, log 0% 6 ptv 4 w6 ZA, 6 0t BI' ¢ ZK,
6 0t 4 v 20O, éonwv Goa og 0 EZ mgog vov Z 4,
ottwg 6 AZ moog tov ZK xal 6 ZK moog tév Z6.
diedévre, dg 6 EA mog tov AZ, ovrwg 6 AK meds
tov ZK xel 6 KO mgog tov ZO. Eorw dga nal og
elg Tdv Nyovulvey meog Eva tav Emopdvev, ovrmg
dmovreg of fyovusvor mpdg Emavrag Tovs Emoudvovg
doriv o g 6 KO mgog tov ZO, obrwg of EA,
AK, K@ mods tovg AZ, ZK, ®@Z. l6og 0% 6 uiv
K@ ©¢ T'H, 6 0t ZO 16 A, ol 6t AZ, ZK, OZ

1. zo¥] om. V., 2. Tov] 16 9 (non F). 4, aamwac F,
DRavres @. b. oaow‘nno'zovv V in F -87- a2 ¢ in -8s- mu-
tat. 6. dmwo tob @, post dmé ras. 8 litt. B. Al 4 9

(non F). 7. zov] (alt.) postea insert F. 8. BH] P; PH
F, HT' BVq.  dotv]) om. F. HI'1 P, BH BFVq.  10.
@) tév Bq. pév] om. BV;in B m, 2 ex vov fecit T wév.
ZK)ZH @ (mon F). 12. BH] P, TH ¥, HT BVq. ol q.
13. Hr] P, HB BFVq. §1zu’] om. F. 14. zdv] (alt.)
76 ¢ (nom F) 16. EZ] ©Z ¢ (non F). ZA4) AZ Bq.

x
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trahuntur, erit ut excessus secundi ad primum, ita
excessus ultimi ad omnes praecedentes.

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,
BI, 4, EZ ab A4 minimo incipientes, et ab BI, EZ

E 4 K 6 z
numero A aequales subtrahantur BH, Z®. dico, esse
HI:A=E®: 4+ B+ 4.
ponatar enim ZK = BI'et ZA4 = 4. et quoniam
est ZK=BI et ZO® = BH, erit @K = HI. et
quoniam est EZ: 4 =4:BI'=BI': 4 [VII, 13],
et 4=27Z4, BI'=7K, 4= 720, erit
EZ:24=AZ:2ZK=272K:2706.
subtrahendo [VII, 11. 13] erit
EAd: AZ = AK:ZK =K@ :Z0.
itaque etiam ut unus praecedentium ad unum sequen-
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [VII,
12]. itaque erit
KO:Z0 = EA+ AK+ KO : AZ + ZK + OZ.
uverum est K@ = I'H, Z6O = 4,
AZ 4+ ZK 4+ OZ = 44 BIr'+ 4.

17. AZ] ZA FV. ZK] (alt) KZ P. 18 dex g V. 1ow
om. q. 19. ZK] KZ F. K®) © e corr, m. 1 q. 774
om, V. 22, 7zov] om. F. of] o F. 28. AZ] corr. ex
AZm 1q. 2K} KZBVq. = ©Z]72©P. 24 I'H]
PbBPH BFVq., ¢¢] (priusy m. 2V. ZK] KZBVq. @Z]
YA .
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volg 4, BI', A &6ty dga wg 6 I'H moog zov A,
ottas 0 E® mgog tovg A, BI', A. 6t dga og 7
Tob Osvrégov vmegoyy weodg TOV WodTov, oOvTMS 7
Tov foydrov vmegoyn mpds Tovs MEd Eavrev mdvrag®
Onmso £0er deikou.
' is’.

'Eacv amd povddog 6mo6ototy deiduol éfijg
éntedaoy v zfj Oumiaclove dvadoyle, fmg
0¥ 6 cvumag o'vvrs&elg wooTos yévmrar, xal
6 ovumag éxl rov fayavov m:o).lam:lao’mﬁﬂelg
moLg Tve, 6 yevdpsvog télsiog EoTar.

"And pap povddog éunsledweay 66010nmoTOVY dQLD-
pol v tff dumdaciov. dvadoyle, Ewmg ob 6 cvumag
ovvredels modrog pévnrar, of A, B, I, 4, xal 6
evunavre loog Zotw 0 E, xal 6 E tov 4 molle-
nieoidieag tov ZH moislrw. Aéyw, Sve 6 ZH tédedg
domuv.

Ocou ydo elow of A, B, I', 4 v6 wiij&es, v0600-
tor and vod E eldjpdwoav v tf dimdaslove dvalo-
yie of E, ®K, A, M' 8. l6ov &ga otiv @g 6 A
mog tov A, obtws 0 E medg tov M. ¢ dpa éx tav
E, 4 leog éotl 16 éx vdv 4, M. xal éoriv 6 éx
oy E, 4 6 ZH" xal 6 éx vov 4, M dga oty 6
ZH. 6 A édga tvov M moldemwhacidees tov ZH me-
molnxev: 6 M &oa vov ZH pevosi xate tag év T

1. ot doa — 2: 4, BI', 4] om. q. 1. I'H) P; HBF;
BHBV. 2. E®]E postea. insert. F.  7ovg] om. F. 4
amxwac F. B. omsg f&u dsifae] om. Ba. Post dcifas
in P add. lin. 7 —21: tov M cum quibusdam discrepantiis
(Py), dein mequzzdw fyérm, et deinde p. 404, 7 — 19 (P,), in

mg. WEQLT‘!O‘M ot in fine 7o mequrzdy zovro aqzalya dotlv. 9.
evpmag ovv tj povadt F. 11, Zoraw zélswog q.  12. dooidn-
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itaque 'H: 4 = E@: 4 -+ BI' 4 4. ergo est ut ex-
cessus secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes
praecedentes; quod erat demonstrandum.

XXXVIL

Si ab unitate quotlibet numeri deinceps in propor-
. tione duplicata proponuntur, donec
totus ex omnibus compositus primus
fiat, et totus ultimum multiplicans
numerum aliquem effecerit, numerus
inde productus perfectus erit.
Nam ab unitate proponantar quotlibet numeri in
proportione duplicata, donec totus ex omnibus com-

—iA —

’ W

M ! 1 ¥

Z =) & N K.
10 1 W IT

positus primus fiat, 4, B, I, 4, et toti aequalis sit
E, et sit Ex<x 4= ZH. dico, ZH perfectum esse.

nam quot sunt 4, B, I, 4 multitudine, totidem
ab E sumantur in proportione duplicata E, @K, 4,
M. itaque ex aequo erit [VII, 14] 4: 4 =E: M.
itaque E >< 4 = 4> M[VI],19]. et E>< 4 = ZH.
quare 4 >X M= ZH. A igitur numerum M multi-
plicans numerum ZH effecit. quare M numerum ZH

motody] P, BFVq, omosaioty P. 18. o9] om. P,. otumeg
ooy 77 mwnuh F. 14.T, 4] om. P,. 1b. svpmavze cvv
l,uwmh F. 19. Maloylav @ (non F) 20, ®K] K in ras.
m, 2
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A wpovedag. xal dovi dvag 6 A- dimAdaiog &oe éotiv
6 ZH ,tob M. elol 0t xol of M, 4, OK, E ékvg
dumAdoior aAjiov: of E, OK, 4, M, ZH é&pa EEfig
avdloyby elow év tjj dimdaoiove avaloyly. dgnotode
07 and zov Jdsvrégov tot @K xal Tov doydrov TOU
ZH t¢ ngore o E loog éxdregog tv ON, Z5-
dotwv dpa g 1) Tov dsutégov dguBuoT Umegoyy mEds
Tov me@TOV, oUTwg 7 TOU éGyaTov Vmsgoyy mEOS TOvg
790 favrob mdvreg. &6ty doa g 0 NK mpos tov E,
ottwmg & EH mpog tovg M, A, K@, E. xal éottv 6
NK ioog t¢p E* xal 0 5H &oe igog éotl vols M, A,
OK, E. ot 0t xal 0 Z5 ©6 E loog, 6 8¢ E tois
A4, B, I'y 4 ol v wovidi. Shog doa 6 ZH loog éori
tois 1¢ E, OK, 4, M xal toig 4, B, 'y 4 »al 77
povdde xal peroeltar v avtdy. Adpw, Ot xal 6
ZH 97’ ovdevds Gddov uerondijoctar magif tov A,
B, I, 4, E, OK, 4, M xal tijs yovadog. &l pap dv-
vardy, usrgeito wg tov ZH 6 O, nal 6 O undevl
tov A, B, I’y 4, E, OK, 4, M é610 6 avrds. xai
oedxig 6 O vov ZH uerosi, todavrar povades E6te-
oav év t¢ II' 6 II dga tov O mollemdedideag Tov
ZH memoinxev. ddde uny xal 6 E tov A modlemde-
cwaoeg 10v ZH memolnxev: éovv dga og &6 E moos
vov II, o O mpdg ©ov 4. xal émel dmo povadog éEfjs
avddoyéy eloww of A, B, I, 4, 6 4 &ga vn’ 00devig

2. E]om. F. 3. Post E in F insert. ® m. 2.  £ijg]
om. F. = 5 &) corr. ex 0§ m. 1 F. 6. rév] 6 in ras. P.
10. 6] (alt.) dg 6 F. 11. 7@ E fsog F. doziv P. 12, fouv P.
Z5) EZ P.  13. loog dot({] supra m. 1 F. 18, 6 O] (alt)
supra m. 1 F. 19, 6] om. B.  21. IT] (alt.) O P. O]] P
22. ZH] H supra m. 1 F. 23. ZH] Z eras. V. Post
aenolyuey add. F: 0 dex éx vaw E, d ivog éotl 1 én taow
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secundum unitates numeri 4 metitur. et 4 binarius
est. ergo ZH=—2M. verum etiam M, 4, 6K, E
deinceps inter se duplices sunt. quare E, @K, 4, M,
Z H deinceps proportionales sunt in proportione dupli-
cata. iam a secundo @K et ultimo ZH primo E ae-
quales subtrahantur ® N, Z 5. itaque erit ut excessus
secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes prae-
cedentes *[prop. XXXV]. erit igitur
NK:E=5H: M+ 4+ K@ + E.
est autem NK = E.!) quare etiam
EH=M-+ 4+ 6K 4 E.
uerum etiam
ZE—=Eet E=A+B+4+T+ 4+ 1.
‘quare erit totus
ZH=E+4+ @K+ 44+ M+ 4+ B+T'+ a41.
et hi enmn metiuntur. dico, etiam nullum alivm Z H nu-
merum metiri praeter 4, B, I', 4, E, ®K, 4, M et
unitatem. nam si fieri potest, metiatur O numerum
Z H, neu O ulli numerorum 4, B, I, 4, E, ®K, 4, M
aequalis sit. et quoties O numerum ZH metitur, tot
unitates sint in II. ergo II >< O = ZH. uerum etiam
E>xd4=2ZH. quare est [VI[, 19] E:II=0: 4.
et quoniam ab unitate deinceps proportionales sunt
4, B, I', 4, numerum 4 nullus alius metietur nume-

1) Nam @K = 2E et @N = E.

II, O. doa] om. F. 25, slowy avuloyow BV aelﬁyol
of’ "Theon (BEVq). Post I', 4 add. BV: 0 0t peta Ty povedw
0 A4 medrdg éori dvag ydo.
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&lAov agiduov pstondiioerar naptk tév A, B, I. xal
Undxevar 6 O ovdsvl tév A, B, I' 6 avrdg” ovx dpe
psrgrose 6 O wov 4. add’ dg 6 O medg wov 4, &
E mpdg wov II' o0vdt 6 E doa wov II usvoel. xai
dovwv 6 E modrog: mig 0% me@rog deiduds meog
dnavra, Ov uy perpst, mpavds [dorw]. of E, IT dpa
mo@ror mog ardfjiovs slolv. of O medvor xal Ad-
yLot0L, of Ot AdyioToL uergovio Tovg Tov atrby Adyov
&ovrag<ns1:XMLFault xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat"><ns1:faultstring xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat">java.lang.OutOfMemoryError: Java heap space</ns1:faultstring></ns1:XMLFault>