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PRAEFATIO.

In iis Elementorum libris, qui hoc continentur
uolumine, emendandis pro fundamento habui codices
PBFYV, de quibus uideatur breuis, quam dedi uol. 1
p- VIII—-IX, notitia; codicem™ Bodleianum B in libris
VHI—IX") contulit H. Menge. Parisino 2466 (p)
in solo libro VII uti potui, neque magni est momenti.
sed cum omnium Theoninorum optimus codex Lau-
rentianus F inde a VII, 12 p. 216, 20 ad IX, 15
p. 378, 6 deficeret — nam eam codicis partem, quam
littera ¢ significani, prorsus inutilem esse, adparet,
de qua re in rprolegomenis uoluminis IV uberius
agam —, et cum cod. Bononiensis b (u. uol. I p. IX)
a Florentino in hac quidem parte non longe distaret,
eum a VII, 13 ad IX, 15 hoc anno Bononiae contuli
et hoc loco scripturae discrepantiam notabo. ad sup-
plendum adparatum criticum in libris VIII—IX etiam
cod. Parisin. Gr. 2344 (q) membran. saec. XII contuli,
qui ut Hauniam transmitteretur, intercedente prae-
fecto bibliothecae regiae Hauniensis a liberali-
tate bibliothecarii Parisiensis Leopoldi Delisle facile

1) In his duobus libris ab VII, 17 de » littera, quam
épexvonixdy uocant, uwel omissa uel addita in B nihil in
collatione adnotatom erat.



VI PRAEFATIO.

impetraui. huius codicis scripturas inde a p. 372, 15
suis locis in adparatum recepi, reliquas ab initio
libri VIII hic dabo.

. 216, 24: dot b.
. 218, 9: 7¢ avia] om. b
18: &v] %l v ).
27: éovlv] om. b.
p. 220, 1: v Z] Z b.
11: 7] uidetur eras. b.
26: &orer] Forv D.
p. 222, 2: wyovuevoi] yovuevor b.
7: %) corr. ex 6 m, 1 b,
14: 4] corr. ex 4 m. 1 b,
p- 224, 1: év] wiv b.
24: mollawiadidons: b,
p- 226, 5: xal] om. b.
6: memoinxe b.
17: agiduol] &ga dgiduol b.
25: memolnxe b.
p- 228, 2: aAl’ og] g d¢ b.
6: memolnue b.
21: sequitur p. 428, 23—430, 17 b (x').
p. 430, 11: doriv] om. b,
13: dmo] & b.Y)
16: Gmep &er deifen] om. b.
p. 230, 16: 8Z] supra scr. m. 1 b.
Iso: elofv] punctis del. m. 2 b.
agrduol] Toor b.
allajlosg] eddilowg elolv b,
2: {otlv] om. b.
4: EZ] EZ &g b.
7: sequitur p. 430, 19—432, 8 b. (x8').
p. 432, 7: Zot{] om. b.
8: %" b (x edit. = xa’ cod.).

=T~}

p- 232,

1) Recipiendum est.



PRAEFATIO. VII

p. 232, 9: ellijlovg] mollovg b.
11: ¢lijdovg] moddovg b.
14: wi) wy elow of A, B &ayoros 16y tov av-
w0v Adyov ydviav atroig b.
18: uergodior] syll. pe- in ras. m. 1 b.
20: 7ov -] in ras. m. 1 b,
p. 284, 8: toig] tde b.
11: x3° b et sic deinceps.
17: eloi] eloww of A, B b.
18: avrovg] tovg A, B b,
21: forwoav] litt. or corr. ex y m. 1 b.
p- 236, 1: memolnxe b.
12: oow] elow comp. b.
p. 288, 3: aa b,
12: ante wg est — in b, post A4, E uacat linea in b.
13: 0] dé b.
22: 4, E modro, of §6] om. b, in extrema pag.
26: 1ov] moog wov b.
p. 240, 1: wév] mgog wov b.
2: post E est — in b,
B,T| T, B b
24: oo b.
p. 242, 4: tv] 6 b,
8: 1] of b.
E, 4] 4, E b
16: o b.
p- 244, 3: E] in ras, m. 1 b.
22: dot b.
p. 246, 9: I'd] A b.
p. 248, 1: uy] supra ser. m. rec. b.
14: perofi] pevoei b,
:0 B] 1o B b.
: fyovpevov] corr. ex nyovpevog m. 1 b.
: sequitur p. 432, 10—20 b,
p- 432, 10: &Mag 10 A8° 1o émg b

p. 250,

O O

1) Hoc ergo ex P recipiendum erat.



PRAEFATIO.

p. 432, 13: ¥orw] forw 6 b.
19: B] corr. ex ' m. 1 b.
20: o1} comp. b.
omep ¥der deitar] comp. b.

p. 250, 10: iy’ b et sic demceps

p. 2562,

p- 256,

p. 258,

p. 260,

p. 262,

p. 264,

p. 266,
p. 268,

17

24:
1:
13:

19:
21:
25:

8:

9:
13:

20:
24:
26:

4:
16:
25:
11:
13:
14:
16:
23:
24:

3:
13:
10:

9:

yeyovog v el td dmiraydév] dilov &v el o
fyroduevor b; item lin. 21.

&} tov meo Eavrod, Og xel 70v A petpros. &l b.

Erégov] so¥ érégov b.

dmitay®év] fyrovpevor b, mg. m. 1: yo. 70

Emayyelpa.

Tovg avtotg Adyoug b; item lin. 22—23.
pergovoe b.

0] xal 6 b.

poét &mduevog reliqua pars linese quasi orna-

mentis qnibusda.m expleta est in b,

'rovg] v b.

T00 1"] T0¥ P Stav of A4, B modtor moog
éAAndovg aow b.
uerpoiice b.

forocav] Esovrouw b.

H] e corr. m. 1 b

dpe] dpa dg b. 1)

petgmcw] peverions: b.

pergrcovas b,
017] 8¢ b.

uetgovor b.

uerorcoves b,

petpovior b; item lin, 17.
pergodory] uererdove: b.

I'l in ras. m. 1 b.

petgovier b; item lin. 4, 7, 8.
1ov Z — 14: pergodpsvog] om. b,
10 attd — 11: agdpod] om. b.
vmo] 6 vmd b.

1) P. 260, 14 errore typographico legitur Zmec pro #de:.



p. 268, 11:

1

[

17:
19:

p. 270, 18:
: pelfov—19: 8 7e] om. bq.
p. 272, 12:
: Forv] apibudg Oy 6 A dvo tovg A, B mok-

p. 276,

p. 278,

p. 278, 14:

PRAEFATIO. X

0 H &pa) nel 6 H Omd viv 4, E, Z pe-
tositar, 6 H.b.

:un) wn 6 H &dyovog ov ¥y ¢ A, B, T

péen b

péoeoe b,
tov] om. b. .

VIIL ,
v — 14: whiba] om. bq.

véoongeg] 4 b.

lamdaciadag tovg I, 4 memolynev Fouv bq.

: &pa] om. b,
: uév] om. bg.
p- 274, 2:
: 6 4] otrmg
: mollaocidoug
: 6 2] oﬂtmg
: 6 HJ om’wc
: 0 A) ovrag
1 ¢Ad’) delyby O} ua[ bq.
: &lol q.

o I'] otrwg bgq.
bq.

O~ Oa O c‘ Y-

r
4
Zb
Hbq.
A bg.

of A, B— 24: &lolv] supra scr. m. 1 q (elof).

: 6% zdv] 8¢ vov bq

: Toig] corr. ex avroiy m. 1 q.

: téooapeg] 0 q.

: d¢v] supra scr. m. 1 b,

: xal dwel — 3: favidv pév) o[ &'oa axgor ov-

Ty ot A4, & modros neoc ailndovg elclv
tnel yag of E, Z modvos, Exaregog 0¥ av-
tév favioy bq

: xaf] om. bq.

sal of — T: elolv] modvos xal of A, K bq.

elow). #mel bq.

alljdovg] aldfjhovg elolv, Ioog 8% & piv A
16 A, 6 & E 1§ J bg.



X PRAEFATIO.

p- 278, 18: avadoyov] om. b.
22: Z] in ras. m. 1 b.
23: avaloyov] om, bq.
p. 280, 1: xef] om. bq.
6: @] e corr. m. 1 b,
.10: @, H] H, 8 b.
avaloyov] om. bq.
11: %ol &v] xal & 12 bg.
18: 6, H] H, 6 bq.
14: avdloyov] om. b.
15: év 6] Fu bq.
16: 20yoig] Aoyoig, Eoovtal mveg dv H, O, K, A
dldogoveg apiduol EBv te Toig tod A mpdg
70v B zei 100 I’ meog tov 4 xoi ¥ri 709
E meog tov Z Aopois q.
17: o¥twg] om. bq.
20: édoswv] Zlerrov b,
idocova] éhdrrova bq.
21: 1¢] om. bq.
1: B,I'| T, B bq.
2: pergodor bq.
wév] tov q.
4: ¢ H] (prius) supra ser. m. 1 b.
6: @, H] H, 6 bq.
8: vv Z] Z q.
9: Umd] 6 vmo bgq.
12: @, H] H, 6 bq.
14: Inmel] xol mel bq.
20: lodng] bodug q.
22: avaloyov] om. bq.

p- 282,

&v] & e b
7¢] om. b.
23: #u] om. bg.
24: &v] & pap uy elow of N, E, M, O ékvg
ddyeTor by, .

p. 284, 1: & yap wij] om. bq.
2: dvadoyov] om. bgq. ,



p. 284, b5:
7:
10:

21:
22:
23:

p. 286, 10:

15:
16:
17:
18:

p. 288, T:
13:
14:

p. 288, 17:
p- 290, 1:

16:

20:
p. 292, 8:
10:
11:
14:

: pergrjoet] pezosi bgq,
: e pevesi g
:ov) pi q.

PRAEFATIO. XI

ovrag) bis q.
re] om. bq.
pergoiios bg.; item lin. 15.

: avaloyov] om. bq.

tov] om. bq.

zov] (bis) om. bg.

&per] om. b.

avaldopov] om. bq.

IE, 4] in ras. m. 1 b.

xal] om. bq.!)

memolnxev] (prius) memolnxe q.

A] e corr. m. rec. b

A] e corr. m. rec. b,

g 06 —rov 6] om. b.

petei] pevoel q.

uergoiioev] pergridovas bq.

e —15: tov I'] Myw yde Om oV peresi 0 A
v I bgq.

: xel 60ot] Goor yag bq

toig 4] in ras. m. 1 b.
ﬂ & q.
yde] yeo Z q.

ovd¢] 00d’ q.

: ueveroes) pevonoes Omee Zotlv Gromov' vmo-

neston yop 6 A tov 4 pergeiv q.
0] 4 q.
petaty — évedoyov] om. bq.
I 4,B] B, T, 4 .
elol q.
elol q.
nel — 15: oy Z] om. q.

1) Ttaque quoniam bq p. 286, 18 sq. cam P consentiunt,
nomen Theonis in adnotatione ad locum illum tollendum est.



b:¢1¢
p. 292,

p. 294,

p- 296,

p. 296,

p. 298,

p. 300,

18

17:
19:
23:
25:

PRAEFATIO.

Eyovieg) Fpoviag atroic bg.

2: xal] xal 6 q.
: elol q.

nol of — 2: &lofv] om. b,

: &pa] om. b,

: @6 bq.

+ merakv] &g, pevafy ba.

: pevofv] supra ser. m. 1 b,

: dunemronaciy) dumimzovoiy b.

: vii) #ig E by,

: memwolyne bqj item lin. 2, 3, 4.
: Z, H] H, Z bq; item lin. 7.
: wdv] om. b,

dotiv 6] dotl xal 6 bq.

» ’ » ’
: &g T0v] &ow t0 Q.

uerger] om, b.

: loog—3: A] 6 08 M 16 A éouv Isog bq.

H)} K, ut uvidetur, gq.

- rr
: tocovror] oviwg b.
:4'] om. q.

&xarégov] om. bq; ye. &xavégov mg. m. rec. b.

: peraly] EEfjg werafy bq.
: of 7e] corr. ex &re q.))
: doa] om. b,

: memwolnue bg.

11:
13:
15:
16:

E] e corr. m. rec. b.

é¢] om. q.

E] corr. ex & m. rec. b.

mwemolnxe bq; deinde add. b mg. m. rec.: wov
0t Z mollamladieong tov O memolnxe.

uév] om. b,

memolyxe bq; item lin, 18, 19.

uév] om. bq.

%ol oog — 24: rov H] supra ser. m. 1 q.

av] tdv q.

1) P. 298, 21 in adnot. addatur: re] om. BVg.



p. 300, 27:
p. 302, 2:

PRAEFATIO. X

all’ &g 6 E meog vov] in ras. m. 1 gq.
Tdv] v q.

3: K] in ras. gq.

10:
12:
- p. 304, 1:

4] in ras. q.

B] e corr. m. 1 b,

xal og — 13: wov 4] om. bq.
I ydp] yae I bq.

4: memolyxe bq.

: Qi va avta On xel] makwv émel 6 I wov 4

nollemiacicoag tov E memolynev, 6 ot 4
{avtov moldanmlasidoag Tov B nswolrpu, 660
on aeiduol of I', 4 Eva xal tov mov oV
(om. b) 4 nollanlamadawsg rovg E, B
nmomuamv E'dtw aga bq

9: B) B. aAl’ &g 6 I' moog tov 4, olrwg 6
A medg vov E bgq.
10: &pe] om. gq.
11: deduds] deduds 6 E bq.
p. 306, 2: faviév] éovrov wév bq.
4: vév] corr. ex rov m. 1 gq.
6: %l 6 I' fovrdy mollemlacidoag tov E me-
molnxev] om. bq.
7: wév] om. bq.!)
nemolyne bq; item lin. 8. ’
10: memolnxe Kt item lin, 11.
27: 4] 4, otrag te (om q) ) K neoc v B*
363(1011 0% el dg 6 I mpog tov 4 bq.
¢ t¢] te 6 bq.
p- 310, 4: zov] om. q
8: =] om. q.
10: pév o] 6 pév bq
14: retpaymvog 790g ntoaywvov] rneayowog coi®-
pog meog TeTgdyavoy aguudy bq.
22: slow] comp. domiv corr. ex comp. eloiv b.

1) P. 808, 8 in adnot. scribatar: ,,6. xal 6 — memolnuev)
P; om. Theon BVg). 7. uér] om. Bqu



XIV
p. 310, 23

p. 312, 1:
4:

7:
-10:
15:
18:
25:

26:
p. 314, 5:
10:
11:
12:
13:
22:
24:
25:

26:
p. 316, 3:

5:
21:
- p. 318, 1:
13:

14:
17:
22:
28:

PRAEFATIO.

B] e corr. m. 1 b,

elaw] elos bq.

ndlv — pergelro] alde Oy peveeio 0 I tov
4 bq.

B)] in ras. m. 1 b,

A4, E] in ras. m. 1 b,

Omep ¥es deitau] om. bq.

xal fdv — 20: pevrjoer] om. b.

0 8 4 — 26: tov 4] ual Fe 6 I" tov 4
rnollemlacidoag 10v Z mosho, 6 02 A fav-
tov bq.

2] H bq.

eloe q.

d1] om. bgq.

of] xel of bg.

meog 70v] medg ba.l)

og] supra ser. m. 1 b.

dorduol] om. bq.

peroei] petprioer b.

e yag pevger 0 I' tov A, petprjos] mg. m.
rec. b; &l yap & I' tov 4 pevgei, psrgyce q.

00d¢] 09d’ bq.

yig] yde wq b, sed ur erss.

xal] e corr. m, rec. b.

once ¥e deifer] om. bg.

omeg ¥der deiten] om. bgq.

Suotor] om. q.

modvwlacidoag b, sed syll. lv in ras. m. 1;
item lin. 15, 17, 18.%)

memoinxe bq; item lin. 17, 23.

A] corr. ex H m. rec. q.

molvmAacitong b; item lin. 23.

elor q.

p- 820, 4: éjg] ¢ coyiis q.

1) Ergo

téy cum P omittendum.

2) Itaque fortasse baec forma uocabuli in hac prop. cum
P seruanda est.



p. 320, 8:
: 4] nal b,
16:
17:
18:
: pdv 6] sic bq.f)
24:
25:

p. 322,

[

16:

19:
21:
24:

27
28:

PRAEFATIO. XV
6 I'] sic bq.})

of] agiBuol of bq.
E] E agiduol q.
orzgeol] orsgeol doiduol b.

xal] 4 bq.

rde] &1 q.
tov 4] sic bq.%)

: elol q.
: xal] Fouv &ea og 6 K meog tov M, 6 M

mwoog tov A, xel q.

: memoimme bq; item lin. 23, 25.
10:
14:

M, 4] 4, M bq.

die te alra Oy xal] malw imel dovw dg 6
4 mgog wov E, oltag 6 H meog tov 6,
dvaddet dpa fotlv bq.

M, 4] 4, M bq.

&low] om. b.

NJ corr. ex H m. rec. b.

I, 4, E] 4 E q.

A) corr. ex 4 m. rec. b.

rov] wov &% wév Z, H rov bq.

N] corr. ex H m. rec, b.

70v] om. bq.

6v] om. b.

N] corr. ex H m. rec. b.

: H] e corr. m. rec. b.

xal og] og bq.

:Z] inras. m. 1 b

: NJ] corr. ex H m. rec. b.

: H] H %l 6 E mgdg tov 8 q.
: NJ] corr. ex H m. rec. b.

1) In adn. p. 320, 8 delendum neorT- ed. Basil.“.
2) In adn. p. 320, 19 deleatur ,,0 péy Vg*; habent uly o.
3) In ado. p. 320, 26 addatur: ,,26. z0» J] rov piv JBV .



p. 326,

p. 328,

PRAEFATIO.

: 76v] bis b.

: ] Eq. B] 0 q.

: xel] xel g b.

1 gl dg] dg 8¢ b.

: &ga] om. bq.

: of] om. bq.

: qgduog 6 I'l 6 I' agrdudg bq.

. 4, I'| 4, B, T mutat. in A, I, B m. rec. b;

A4, T, B q.

E] seq. Eorwv &ee obg 6 A meog tov E, 6 A
moog tov I. al’ o & A molg tov I,
otrwg 6 I' (corr. ex A4 b) mgog wov B.
xal g &oa 6 A moog v E, 6 I' medg
v B q et mg. m. rec. b.

lodxig] mut. in dodug m. rec. b.

doa] mutat. in ¢ m. rec. b.

: %ol 6 E — 15: pereei] om. b.

1] &¢ q.)

: memolnxe q. Seq. wov 6t E mollamlacizoag

tov I' memolyxev q et mg. m. rec. b.

: dom q. of] of q.
. I, B] B, I bg.
: 0 Z—rvov A] Exdregog tév Z, H v E

nmollanlacidons éxdregov vdv I, B bq.

: 4] Z bgq. v E] H bq.
: A— 0] om. bg.

ov] om. bq.
mwohiy — 9: wov B] om. bq.

: v} om. bqg.
: ov] (prius) om. bq.
: 70v] om. b.

xaf— 12: zov H] om. ba.

: qoidpol elow) eloww agdpol bq.F)
: Buotor] om. b.

1) In adn. p. 826, 14 addatur: ,14, 87] corr. ex 8¢ B,
in adn. ad p. 826, 20 deleatur ,,et B (corr. m. 1)*.
2) Ergo hic ordo uerborum cum P praeferendus erat.



PRAEFATIO. v

p- 328, 23: 4) 4, B bq. H] H, 6 b, sed corr.
: elol q.

: 6 Z— dgidpol] om. bq.
: to¥ mgd] om. bq.

: 70v] om. bq.

: 10v] om. bq.

xal] supra scr. m. rec. b.
6: roig] ot b.

xaf—1T7: A, I, 4] om. bg.

12: § ) on 6 q.

17: NJ] corr. ex H m. rec. b.
18: memoinxe bq.
20: ) corr. ex H m. rec. bg.
22: d7] &4 bg.

E] H bq.)

1: I'l Bbg')

b: memolyxe q.
6: Zozlv] om, b. elowv] om. bg.
7

8

p. 330,

DU DO

p. 332,

: &ot q.
: 70v] corr. ex 10 m. rec. b,
12: wov M) M q.
15: X] post ras. 1 litt. b.
16: Sposos] of g, om. b.
19: zplrog] ¥ b.
22: AMyw) Ayw &9 b.
24: I'] e corr. m. rec. b.
25: eos q.
26: -tgdyavog 3¢ 6 A4 te-] mg. m. rec. b.
I'l B ba.

p. 334, 7: foth] Forau bq.
12: x4"] om. q.
14: 6v] corr. ex 4 m. rec. b.
15: revgdymvog §] 7 vevedyovog bq.
17: post B ins. Adyov m. rec. b

idyov] om. bg.
1) In adn. p. 380, 22 addatur: ,,6 E tov I')] & H wov B
Theon (B Vg)-.
Euclides, edd. Hetberg ot Menge. IX. b



XVII1

p. 334, 19:
22:
23:

10:

11:
12:

p. 338, b:
22:
25:

p. 340, 9:
10:
14:
17:
19:
p- 342, 4:
: Forwoay — 6: moweltw] dvo pae dordpol of

11:
12:
14:
17:

18:

PRAEFATIO.

¥oro] Eora q.

elos q.

I'] in ras. m. 1 b.
zov] om. bq.

: 7ov] om. bgq.
p. 336, 8:

4] e corr. m. rec. b.

611] 0¢ b; om. q.Y)

yag of] yaq o b.

Ouotor] &pa Bpotor bg.

elos q.

uetaby] in hoe uocabulo desinit q fol. 165%;
Aelm. pvile 9 mg.; rursus mc1p1t p. 372,15,
u. u. adn. (davde elmoves gdlle 7 mg.
fol. 166%).

rerparyovor] TeTagayuévor b.

E] e corr. m. rec. b.

omep 2der deitor] om. b.

IX.
A] e corr. m. rec. b,
mwemolnxe b.
é¢] om. b.
T@v] corr. ex iy m. ree. b.

omep ¥es deifen] om. b.
agidpol] om. b.

A, B meog (mutat. in morlemdacizoevrsg
m. rec.) alrlovg teveaywvoy tov I mousl
todey b.

forv &ga] om. b.

rov] bis om. b.

durinves) éumimres a(wﬂyog b.

v —élmlmy] om. b; dv 6t dedpdv el
pédog avdloyov spnlmat mg. m. rec.

of &pa] &pa of b.

1) Itaque 7 cum P delendum, ut suspicatus eram.
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. 344, 1: memolnue b.
6: ng&c w0v] medg b.
12: wov 4] 4 b,
13: rod 4] om. b; post ¢gifpod ins. m. rec.
19: rov] om. b.
22: unimwrecy] épmintérocay b,
23: devregog] révagrog b.
24: Zoziv] om. b.
. 346, 4: 8r:] om. b,
6: yap A] A yag b,
11: of 4, B] ante ras. 2 litt. b.
. 348, 4: A] corr. ex 4 m. 1 b.
xdfog &oa fotl] Fouv &ea b.
10: A] medzog b.
11: memolyxe b.’
13: favidy] faviov uév b.
14: 6 A4 — 22: ©ov B] tov 6¢ B moldanlasidoag
tov I’ memolnxev b.

23: xal g] g b.
. 350, 1: 6 A) oVtwg 6 A b, A e corr. m. rec.
3: dons xUfog] Zom 6 x¥Pog b, sed 6 deletum,
11: 9mo] corr. ex vmée m. rec. b.
14: mel — 15: povadog] om. b.
15: memoinxe b,
17: 6 ) & b.
24: ¥ovou) o3l .

0] mdvreg, 6 b,
: mevreg] om. b,
post Seadelmovreg add. mstg b.
: 6m) om. b,
: mzvrsg] om. b,
: Gpe] dou b

Ante m:paymvog eras. 6 b.

9: mxvteg] anevreg b.
10: Post 5 ras. 1 litt. b.
12: povag] % poves b,

doidpov] om. b,

. 352,

mo:w-_l\':'-l



XX PRAEFATIO.

17: xal 6 4 &pa] &pa xel 6 4 b,
20: mdvreg] om. b.
téragrog] 4 b,
23: 4] A dpBuov b,
oUrwg — 24: dosBudv] mg. m. rec. b.
: memolyxe b; item lin. 4.
: 6] m. rec. b.
: movadog] povddog 6 Z b.)
: movadog] tijg movadog b.
&&ie — 13: doduol] aouBpol EEijs b.
17: povddog] tiig wovadog b.
p. 356, 10: téragrog] 4 b.
15: B] B peveei b.
21: eloe b.
p. 358, 8: povddog] wijg wovadog b.
060sdnmototv] mosoidymoroiy b.
22: opolwg — 23: dou] om. b.
25: 1] om. b,
form 6 A] corr. ex fsrwcav m. rec. b.
otd’] ovdé b.
p- 360, 5: tov] bis om. b.
16: zeragrov] 4 b.
19: povedog] rijg povadog b.
20: dagowy b.
23: povedog] tijg povddog b.
25: &dyiorog] éAacoov b.
p- 362, 8: mogiope — 11: edrod] om. b.
17: omocosdymorotv] G00sdymoroiy b.
22: uny yag] un yae pevgelsw 0 E tov A b,
p. 364, 1: E] corr. ex A m. 1 b,
3: perpefro] perpelvar 0 b.
4: memolnxe b.

p. 354,

B QO =3

'}) In adnotatione p. 864, 8 addatur: ,povadog] povddog
6 Z Theon (BVg)*.
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. 364, 29: ¥ovreg] Fyovrag avroiz b.
. 866, 2: nyovpevor] tov sjyovpevoy b.
5: vmo] dosBpol vmo b.
7: o] om. b.
14: &g} om. b,
. 368, 5: mdg] dmag b.
6: 6 E— T: pevpeites] om. b.
2: 0 Z odx ¥ors] ovx Bomv 6 Z b.
3: &l yop) &l yop dom moditog b.
. 370, 2: dmag — 3: perpsitar] om. b,
3: 6 Z &ga Umd mpdrov] Umd medrov & b.
21: dvdloyov] &loyov b.
. 872, 1: 4md) & v b,
6: 4] e corr. m. rec. b,
7: Omep ¥es deitar] om. b,
20: memoinxe b,
22: molvmiacidcavieg b,
23: 70v] corr. ex attdv b.
25: petorjoovd: b.
. 374, 2: uergoiiowy] pergroovowv b.
14: omoiocotv] omorotv b.")
20: memolyne b; item lin. 21, 22.
22: elos b. 24: dos b.
2: dou b,
3: dav 04— 5: @ore] xnal b.
5: Z4) 4Z b, sed Z e corr. m. 1,
6: AE] 4E &pa b.
dote — T7: Zorv] om. b,
8: yug) 86 b. éx] dmd b.
10: dotv] Zomv. wore 6 éx Gy ZA, AE xel
7gdg 10V and 100 EZ medrdg domv b.
13: éomv] dovs b,
17: &los b.
19: xal] Bore nal b. 2] omd b.
21: &] sic b.%)
1) In adn. p. 374, 18 scribatar ,,éyovroy 16y0y V*.
2) Ergo in adn. p. 876, 21 nomen Theonis deleatur.

. 376,



XXII PRAEFATIO.

p- 376, 22: of] mutat, in 6 b,
23: vnd] & b, dmo raw] imo b.
modtol slo] medtog éoTiv b
24: of] ¢ eras. b.
p. 378, 1: medrol elov] medrog domv b.
2: fu] om. b; xal P supra ser. m. rec.
of] & eras. b,
3: modrol slowv] modrog oty b,

Praeter errores supra suis locis in adnotationibus
correctos, qui in collationibus codicum enotandis irrepse-
runt, unum deprehendi; nam p. 392 in adnotatione adden-
dum est: ,10. 7Gv] &pe v BFVq.X

Quopiam collatio codicis Bodleiani in libro decimo,
quam alius conficiendam suscepit, nondum finita est,
quartum Elementorum uolumen libros stereometricos
continens ante tertium prodibit et id ipsum fortasse
paullo tardius, quia hoc quoque apnno, Ministerio
cultui scholisque praesidenti rursus liberalissime adiu-
uante, interuenit iter Italicum trium mensium, in quo
codices scholiorum et operum minorum maxime Uati-
canos perscrutatus sum, quem laborem ut tam breui
tempore ad finem perducere possem, effecerunt summi
uiri Mons. Ciccolini et P. Bollig S. J,, bibliothecarii
Uaticani, quorum humanitatem beneuolentiamque grato
ac libenti animo agnosco.

Scr. Hauniae mense Decembri MDCCCLXXXIIL




2TOIXEIA.

Eunclides, edd. Heiberg ot Menge. II.



e’
‘Ogo..
.a’. Mégog éorl uéyedog ueyédovg vo £Aadoov rov
pelfovog, Ovay xaveperef] o usifov.
B’. Hoddanidciov 0% ©o pelfov tod éAdrrovog,

5 Otav xavaucToirar vxo tov éAdrrovog. .

p’. Aéyog dotl dvo peyedav opoysvav % xara
TnAxdTyre WoLa GyELg.

0'. ddyov Eyeiv mpdg dAAnda peyédn Adystar,
@ dvverar wollamAesiafoueve dAjAov Vmepéysiy.

10 &.Ev tg avrg Adye ueyédn Adpetar sivas
mpoTov meds Oevtsgov xal TQlTov mPOg Téragrov,
Otav ta toU mpaitov xal teirov ledxig moAdamAdcia
Tév tov fevrépov xal tevdgrov lodxig moAlamdasiov
xed’ Omowovovy moAlamleciacudv éxdregov éxardgov

16 9 Gua Omepéyy 1 dua loa 7 7 Gua éAAeiny Inpdivia
xaradinia.

§'. Te 0% tov avrov Egovra Acyov ueyédn dva-
Aoyov xeleloda.

Def. 1. Hero def. 120, 1. Barlaam logist. I def. 1. 2.
Hero def, 121. Barlaam I def. 2. 8. Hero def. 127. Psellus
s. 8. 4. Hero def. 128, 1, 5. Hero def. 124. 6. Hero

ef. 124.

1. Ggot] om. PBFp numeros om. codd. omnes. 2. flaz-
toy Hero. 4, f1dggovog V, ut lin. b. 7. mota] P, Hero;
Q0§ aunlu =owx Theon (BFV p),, Campanus. ost’ oyécg

add. dvaloyla 3} 1[ tav Adyoy tavtitng Bg Campanus; mg.
m 2 P V; mg bis m 1 et m. 2F; om. Hero 8. fyev]



Liber V.

Definitiones.

1. Pars est minor magnitudo maioris, si maiorem
metitur,

2. Multiplex autem maior est minoris, si minor
eam metitur.

3. Ratio est duarum eijusdem generis magnitudinum
secundum quantitatem quaelibet habitudo.

4. Rationem inter se habere magnitudines dicun-
tur, quae multiplicatae altera alteram superare possunt.

5. In eadem ratione magnitudines esse dicuntur
prima ad secundam et tertia ad quartam, si primae
et tertiae aeque multiplices secundae et quartae aeque
multiplices aut simul superant aut simul aequales
sunt aut simul minores sunt suo ordine!) sumptae.

6. Magnitudines autem eandem rationem habentes
proportionales uocentur.

1) Hoc est: ita ut coniungantur prima secundae, tertia quar-
tae et respondeat loco et ordine prima tertiae, secunda quartae.
itaque 8i Ma = Nb et simul Mc= Nd, erit a: b = c: d.
cfr. Hankel: Zur Gesch. der Mathemat. p. 890.

vesupram, 1 P. 9, vmeoézeev] -aev in ras. V., 14. molla-
wnlagiaopdy P, corr. m. 1. 1B. vmeeézes B. 7] supra m.
1P,  delxer B.  Inglévta] -4- e corr. m, 2 V. Deff.
6—7 permutauit P; ut nos BF Vp, Campanus; ex Herone nihil
concludi potest, cum etiam def. 8—9 ante def. 7 habeat.

17. fyovra loyoy peyéfn] 1oyov yovia peyédn F; fyovea
peyédn ddyoy V. avdloyov] ldyoy awdloyov post ras. 7 litt.
n mg. transit m. 2 F.

. 1*



4 EZTOIXEIRN &’

t'. Ovav 0t tav (odug molhamhesiov T uiv Tov
npwtov mollemAdoiov Umegéyy Tov tov devrigov
noAlemiaclov, ©0 O} 1o tplrov moAlamldsiov uy
Umepéyy ToU TOU TeTdgrov mollemdaclov, TiTe TO

5 mpdrov meds TO Osvtegov melfova Adpov Eyecy
Aéyevaur, fimep 0 Tolrov mPd3 O téragrov.

n'. dvadoyla 0 &v voiely Gpoig fhayiory Zetiv.

8'. Ovav 8} vola usyédn dvdioyov 1, to medrov
7eog 10 tolrov dimAaclova Adyov Eqav Adystan

10 fimep m@ds TO devregov.

. Orayv 0t véceaga ueyidn dvdioyov 7, 0 weeH-
tov mpog 0 téragrov T@imAadlove Adyov Eqsw
Adyeten fimep w@dg vO dsvregov, xel ael Eifig dpolmg,
wg dv 1 avaloyla vmdoyy.

15 . ‘Oudloye uepédn Adyevar ta piv yyovueva
tolg fyovpdvoig ta 0t émdusve tois émoudvocg.

f’. Evaliat Adyog éotl Afjyug tov mpovusvov
7eog 70 Nyovusvov xal 10U Emoudvov medg 1O Emdpsvov.

oy’ ‘Avermaiiv Adyog ol Afjyis tov émopdvov

20 wg Ryovuivov medg TO NyoUuEvov wg Emduevov.

10’ ZVvvdeoig Adyov dotl AfYig ToU Nyovuévov

uste Tov Eémopfvov Mg évdg medg avTo TO EmOousvov.

7. Hero def. 126, 5. 8. Hero def. 124. 9. Hero
def. 1265, 1. 11. Hero def. 126. 12. Hero def. 127, 6.
18. Hero def. 127, 2. 14. Hero def. 127, 8.

2. vmeoéger P, sed corr. m. 1. 4, ©o] supra m. 1 V.
Post def. 7 seq. dvaloyln 8¢ oty 1) tawy loywy opordtng Fp
et V (del. punctis, sed puncta erasa); om. PB, Hero, Cam-

anus, 7. toi6év] -to- in ras. m. 2 V. {ayloros V.
ef. 10 om. Heron. 12. zd] om. P,  reixlasiova] zoi- in
ras. p.  18. del] aledFPV. ~nal del— 14: dmagyy] om. Cam-
panus.  18. duofwg] P; é»l ndelovg Theon (BFVp).  14. o)



ELEMENTORUM LIBER V. 15)

7. Sin ex aeque multiplicibus?) primae multiplex
multiplicem secundae superat, tertiae autem multiplex
multiplicem quartae non superat, tum prima ad secun-
dam maiorem rationem habere dicitar quam tertia
ad quartam.

8. Proportio autem in tribus terminis consistens
minima est.

9. Si tres magnitudines proportionales?) sunt, prima
ad tertiam duplicatam rationem quam ad secundam
habere dicitur. .

10. Sin quattuor magnitudines proportionales?®)
sunt, prima ad quartam triplicatam rationem quam
ad secundam habere dicitur, et eodem modo semper
deinceps, qualiscunque data est proportio.

11. Respondentes magnitudines dicuntur praece-
dentes praecedentibus, sequentes sequentibus,

12. Permutata ratio est, ubi sumitur praecedens
ad praecedentem et sequens ad sequentem.

13. Inuersa ratio est, ubi sumitur sequens praece-
dentis loco ad praecedentem sequentis loco.

14. Compositio rationis est, ubi sumitur praece-
dens cum sequenti pro una ad solam sequentem.

1) Non omnes aeque mulfiplices esse debent, sed pri-
mae et tertine aeque multiplices, secundae et quartae, ut
in def, 6.

2) Se. demcegs (woza 70 ovverds), h.e.sia:b=1"b:g¢,
erit g : ¢ = a?®

8) Sc. demceps (noza 0 avnzéc), cfr XI, 33. h. e. si
a:b=0b:c=c:d,erita:d=a’:

fog FV,pm. rec.  16. yovpeva) 5- e corr. m. 2 V. 16.
Ta 8} fno};tava tois] m. 2 :‘{n ]V 19. %oy F. 21
dotly B.  1o®] insert. m. 2 F.



6 ITOIXEIQN ¢’

ie’. dialpeoig Adyov dotl Aijwng Tijg vxegoyis,
7 Umepéys T Myovpevov tov Emoudvov, wedg avwo
t0 émdusvov.
15’ ‘"dvacrgopn Adyov dotl Afyig ToU yovusvov
5 mpdg v Umegoyiv, 1 UmegéyeL TO nyovuevov Tov
émopévov.
if’. 40 loov Adyog éotl mAeadvay Svtov peyedov
xal dAdov alroly léwv o wAybog evvdvo Aapfa-
voubvoy xal v 1 adtd Adyw, Srav ) ag év Toig
10 mpdirorg psyédeor 16 mpdrov meds to E6yatov, ovrmg
&v voly dsurépois ueyédsor 1o mpdTov mpog 1o Eoye-
Tov' 17 dlAwg AP tov dxpwv xed’ vmsbalpeoww
tav péoav.
o', Teragaypévy 0% avaloyla éovlv, orav
15 1oudy vty ueyedav xal FAlov adroig ldmv To
wAjdog plvmrar og piv v voly mpmwrowg peyédediv
nNyovusvov mpdg émdusvov, olrwg €v vols dsurégocg
uspédeoiy Nyovusvoy meog émducvov, dg 0% v Tolg
meaTolg peyéded Emdusvov meog #Ako T, oVrmg fv
20 tolg dsutégoig &AAo Ti mPOg NyovuEvow.

r

',
'Eav 71 émocaotv ueyéddn dmodwvoiv gue-
yeday loov ©0 i dog Exacrov éxacrov (Gaxeg
noddamidoiov, bcaxidoidy f6tiv &v Tdv pe-
o5 yedav évdg, Tooavranddoia 6tat xal Ta naEvra
IOV REVTOV.

15. Hero def. 127, 4. 16. Hero def. 127, 5. 17. Hero
def. 127, 7. 18. Hero def. 127, 7?

1. 8t idyov FVp. dotiv B. 4. dociv BF. 7. leuiy
PF.  10. peyi®eoy PB. 11, peyédeory PB. Post def. 17



ELEMENTORUM LIBER V. 1

15. Subtractio rationis est, ubi sumitur excessus,
quo praecedens sequentem excedit, ad solam sequentem.

16. Conuersio rationis est, ubi sumitur praece-
dens ad excessum, quo praecedens sequentem excedit.

17. Datis compluribus magnitudinibus et aliis iis
numero saequalibus, ita ut bini coniuncti in eadem
ratione sint, ex aequo ratio est, ubi erit, ut in
prioribus magnitudinibus prima ad extremam, ita in
alteris magnitudinibus prima ad extremam. uel aliter:
ubi termini exteriores sumuntur omissis mediis.!)

18. Perturbata autem ratio est, ubi datis tribus
magnitudinibus et aliis numero iis aequalibus est ut
in prioribus magnitudinibus praecedens terminus ad
sequentem, ita in alteris magnitudinibus praecedens
ad sequentem, et ut in .prioribus magnitudinibus
sequens ad aliud, ita in alteris aliud ad praecedentem.?)

L
Si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet
magnitudinum numero aequalium singulae singularum
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices.

l)Sla b:coma:f:y, atio exaequoerita: com a:y.
<fr. prﬁ

e. sxda.tlsa,b e, fyesta:bmfBryetb:coma:f.
cfr. prop. 28.

seq. seraypévy (3¢ add. F et V m. 2) dvolopl dotly, Oray
7 g fyovpevoy #eos (v6 add. V) émdpevoy oviwg fyovpevoy
(Ryovpevog ®) =eos (xd add. V) éxdpevoy, 7 8 wel & Exd-
pevoy ®gds &ilo tc ovrmg Emdpevov wgog &llo v FVp, B m.
2, P m. rec.; om. PB m. 1, et cum sequenti Campanus; de
Herone dubivm est (def. 127 7). nusquam usurpatur. 15.
lomy avroiy V. | foov @ (non F). 16. yévnree F V.,
25. tocavtaxiasior ¢ (non F),
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"Eotm Omodaotyv ueyédn ta AB,I'd omodwvoiv
usysBav oy E, Z loov ©o xmipdog Exaotov éxderov
loaxig moldamAdoiov' Adyw, Oti (oamAdeidy dore To
AB 100 E, vocavrewddoia forer xal t& AB, 4
tav E, Z.

'Exel ypag lodug €otl moAdamddoiov 1o AB tov
E %ol v60 I'd tov Z, Gox &g éotly év 1g AB pe-
yédy loe 16 E, tocavra xal év vg I'd loa g Z.
dingrioBw v udv AB &l va v® E peyidn loe T
AH,HB, t6 0t I'd &lg v& ©1¢ Z iloa v 'O, O4-
éovar O lgov t0 wAijdog vov AH, HB e wminde
téy '@, ®4. xal énel loov dotl 0 plv AH 16
E, ©6 0 I'® 16 Z, loov dga t6 AH ©¢ E, xal ta
AH, I'® volg E, Z. dwx ta adre O loov dorl o
HB 16 E, xal va HB, ®4 voig E, Z* doa doa éotly
év tg AB loe 19 E, rocavta xal év tols AB, I'd
loa voig E, Z* 66amideiov Gga Zotl to AB tov E,
todevranidoie fora xal vto AB,I'4 tov E, Z.

'Eav dga 7] Omoceotv uepédny Omodwvodv pepe-
8oy loov 10 wAdog Exacrov éxdorvov ledxig modda-
nAdeiov, 06amAdoldy éotiv Bv tov psyeddv évdg, to-
cavranldcia fotar xel T mWEVIE TOV WEVIQV™ OXEQ
06 Ocibou.

5.

'Ecv medtov Ssvtépov (ddxig 7 mordamAd-

8. wolamideioy P, tov] in ras. V., 7. dotlv] peyéfn
dotiv V. peyédn] om. V. 9. z6] corr, ex téy m. 1 B.
foa] corr. ex odox m. 1 V. 10. elg] £ p. &3] corr.
ex zov m. 1 B, 11. leoy] m. 2 V. AH, HB] Pg; '8,
©4 BVp. 12. I'6, 84| Py; AH, HB BVp. {eov] m.
2 V. 14. 6] in ras. p. Emendatio ed. Basl. lin, 18: fox
doa xal ta AH, I'® toig E, Z et lin. 16: xat 10 04 6 Z,



ELEMENTORUM LIBER V. 9

Sint quotlibet magnitudines 4B, I'd quotlibet

magnitadinum E, Z nu-

,4,_.,H__, g l————— 4 inero aequalium singu-

lae singularum aeque

multiplices. dico, quoties

multiplex sit 4B magnitudinis E, toties multiplicem
esse 4B -+ I'd magnitudinis E -+ Z.

nam quoniam 4B magnitudinis E et I'4 magni-
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in 4B
magnitudines magnitudini E aequales, totidem etiam
in I'd sunt magnitudini Z aequales. dividatur 4B
in magnitudines magnitudini E aequales 4 H, HBet I'4
in magnitudines magnitudini Z aequales I'O, @4,
itague numerus magnitudinum 4 H, HB numero
magnitudinum I'®, ®4 aequalis erit. et quonium
AH=EetI'® = Z, exit AH = E et AH4 I'®
= E -+ Z. eadem de causa HB==Eet HB + &4
= E 4 Z. itaque quot sunt in 4B magnitudines ma-
gnitudini E aequales, totidem etiam sunt in 4B -+ I'g
magnitudini E 4 Z aequales. itaque quoties multi-
plex est 4B magnitudinis E, toties multiplex erit
etiam 4B + I'4 magnitudinis E -} Z.

Ergo si datae sunt quotlibet magnitudines quotlibet
magnitudinum numero aequalium singulae singularum
aeque multiplices, quoties multiplex est una magnitudo
unius, toties etiam omnes omnium erunt multiplices;
quod erat demonstrandum.

, 1L
Si prima secundae et tertia quartae aeque multi-

E——m Z——

fox doa xal td HB, © 4 necessaria non est.  21. doze V. 25,
deveégoy ¢ (non F).
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6Lov xal tolrov tetderov, § Ot xal méumzov

devrégov lodxig moAiemidoiov xal Extov ve-

tagrov, xal ovvrsdlv modrov xal wéumrov

dsvrégov ladaxig Eotar moldamAdeiov xal Tol-
5 tov xal Extov TETdoToU.

Ilpditov pap ©0 AB devrépov tov I' lodxug Eote
nollemdaoiov xal tolrov ©d0 AE tevdgrov tov Z,
fovo Ot xal wéumrov v6 BH dsvrégov tov I' lodxnig
moAarwidoiov xal Extov 1o E® revdgrov tov Z° Adyw,

10 O7e xal ovvreBlyv mpdtov xal mépmrov o AH devré-
eov tov I’ lodxnig Zorar moldamddoiov xal toltov xal
Extov 16 4O tevdgrov Tov Z.

'Ensl yag lodxig dorl moldemldoiov ©o AB zov

I’ xal ©v&6 AE vov Z, Goa &oe éotlv év v¢ AB loa
16 @ I', tocavra xal év 19 AE loa g Z. Gid ta
avta 67 xal doa lotlv dv v¢ BH loa vg I, tocaivre
xal év ©d E@ loa v Z- Gox &pa forlv &v Glo o
AH ioa to I, tosaire xal év 6ip t¢ 46 loa t6 Z-
ooaniaciov doa ot 10 AH vov I', tosavtamideiov
20 &6tor xal 10 4O tov Z. xal cvvreBlv dpa medTov
xal méumvov ©o AH Ssvrégov vov I’ loaxig Eovon
roAlamdaoiov xel Tolrov xal Extov o 4O teragrovrov Z.
‘Eav &pa mpdtov dsurégov iddxnig ) moAdamidoiov
xal tolvov vevdgrov, 7 O xal mfumrov devtégov
25 (Gaxig wodAamdddiov xal Exvov tevdgrov, xal cvvrediy
wpaToY xel méumrov Sevrépov loaxng Forar moAlaxid-
aiov xal telrov xel Exvov tevdgrov” Oomsg 8er detfen.

8. devrégov] corr. ox svregoy V.  18. loriv P, 16. I']
corr. ex 4 m. 2 F. 17. E®] EBo. 18. 48] corr. ex
AH m. 1 P. Z]corr. ex 'm. 1 P. 19 Zozi» P.  20.
10 mgazor P. 21, forar] form B, dous p.
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plices sunt, et quinta secundae sextaque quartae
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque
multiplices erunt.

nam prima A B secundae I et tertia 4E quartae
Z aeque multiplices sint, et quinta BH secundae I

B H sextaque E@ quartae Z
A aeque multiplices sint.
r— dico, etiam primam quin-

E o tamque compositas 4 H se-
4 ‘ : ' cundae I' et tertiam sex-
Z— tamque compositas 46

quartae Z aeque multiplices esse.

nam quoniam 4B magnitudinis I" et 4 E magni-
tudinis Z aeque multiplices sunt, quot sunt in AB
magnitudini I" aequales, tot etiam in 4 E sunt magni-
tudini Z aequales. eadem de causa etiam, quot sunt
in tota BH magnitudini I" aequales, tot etiam in
E® sunt magnitudini Z aequales. quare quot sunt
in tota 4H magnitudini I" aequales, totidem etiam
in tota 4@ sunt magnitudini Z aequales. itaque
quoties multiplex est .4 H magnitudinis I, toties multi-
plex erit etiam 4@ magnitudinis Z. itaque etiam
prima et quinta compositae 4H secundae I' aeque
multiplices erunt ac tertia sextaque 4@® quartae Z.

Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque
multiplices sunt, et quinta secundae sextaque quartae
aeque multiplices, etiam prima quintaque compositae
secundae et tertia sextaque compositae quartae aeque
multiplices erunt; quod erat demonstrandum.
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y.

'Eav modrov devrégov [Gdxig 7] moAdemid-
oiov xal toltov tevrdgrov, Anedfy O l(odxig
nodlemAidGie tToU T mewTov xal TElrov, xal
0. loov tadv Anpdévrov éxdregov éxatépov
lodaxis E6tarL moldamAddiov 10 piv tov devTé-
eov 70 8% tob rerdeTov.

Ilpitov pag 10 A devrégov tov B lodug fotwm
moAdamwidaioy xel toirov to I revrdgrov tov J, xel
eldjpdo tov A, I l6axig moldenidewe ¢ EZ, H®:
Aéyw, vt lodxig é6tl moddamAdeiov 1o EZ tob B xal
t0 H® vov 4.

‘Enel yag lodug éotl moddamidoiov v EZ tov
A xal 6o HO tov I', doa dea fotlv év @ EZ loa
tg A, tooevra xal dv v HO loa v I. dipgriodw
©0 wlv EZ elg e v A peyédn ioa te EK, KZ, i
0 HO ¢lg 10 ¢ I loa va HA, A®" Zotow O leov
©6 #Ajbog tv EK,KZ ¢ miijde tév HA, A6,
xal énel lodxmig dotl moAdamAdoiov to A tov B xal
t6 I’ tov A4, ioov 0% 6 ulv EK ©6 A4, vo 0t HA
6 I, loaxig dga Zorl moddawlasiov tdo EK rov B
xal ©6 HA 100 4. dux ra adra On lodmg Eotl
noAlpmAdoiov 16 KZ vov B xal 16 A0 tov 4. mel
oV mpdtov 70 EK Sevtégov vod B lodnig ot modda-
nwAaoiov xal tpirov 1o HA tevdgrov tov A, ot O%
xal méumrov to KZ Sesvrégov vov B leaxig molie-
mAdoiov xal Extov 10 A tevdgrov Tov 4, xxl ovv-

4. z¢] om. BVp.  10. slhjpBoosay p. 11. loanig forl
molaxmidaov] ocamldciov P, B] in ras F. 1. 501(;]
supra F. [loa] m.2P. 15 xal]dnxalV. 16, z6]Jm. 2V.

&lg ta] in ras. m. 2 V.  20. 8¢} (prius) supra m. 2 comp. V.
22. dotly P.  28. 1o A] postea add. F.  26. douiy P.
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IIL

Si prima secundae et tertia quartae aeque multipli-
ces sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices sumun-
tur, etiam ex aequo') magnitudinum sumptarum altera
secundae altera quartae aeque multiplices erunt sin-
gulae singularum.

A Nam prima 4 secundae B
B, et tertia I" quartae 4 aeque
K z sint multiplices, et sumantur
B : ' magnitudinum 4, I’ aeque
D . multiplices EZ, H®. dico,
A EZ magnitudinis B et H®
4 magnitudinis 4 aeque multi-

H —18 plices esse.

nam quoniam EZ magnitudinis 4 et H® magni-
tudinis I"' aeque multiplices sunt, quot sunt in EZ
magnitudines magnitudini 4 aequales, totidem etiam
in H® sunt magnitudini I' aequales. dinidatur EZ
in magnitudines magnitudini A4 aequales EK, KZ, et
H® in magnitudines magnitudini I aequales H.,
A8. erit igitur numerus magnitudinum EK, KZ
numero magnitudinum H .4, 4® aequalis. et quoniam
A magnitudinis B et I' magnitudinis 4 aeque multi-
plices sunt, et EX = 4, HA = I', erunt EK magni-
tudinis B et HA magnitudinis 4 aeque multiplices,
eadem de causa KZ magnitudinis B et /& magni-
tudinis 4 aeque multiplices sunt. iam quoniam pri-
ma EK secundae B et tertia HA quartae 4 aeque

1) Hic non proprie ad definitionem rationis & leov (17)
respicitur.
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tedly dpa mparov xal méumrov 10 EZ dsvrégov tov
B loaxig éorl moAdemAdoiov xel telrov xal Exrov o
H® zezaprov tov 4.

" ’Eav &pe mootov Sevrégov lodxig 1) moAlemAdoioy
xal TeiTov Tevagrov, Anpd 0} tov medtov xal Telrov
loaxig moAdawddcia, xal O Idov rov Ingpdéviov
éxazegov Exatépov lodxig é6var moAdamldoiov 1o piv
tov devrépov 16 O ToD tevdgrov' Omep £8e Ocifar.

é’.

Edv modrov meog Ssvregov tov avrov &gy
Aoyov xel toirov modg téragrov, xal va lodxig
moAdamAdoia Tov te medTov xal TeiTov WEog
te (6dxnig moAdamlddia tot dsvrégov xal 7&-
TeQrov xa®’ Omoiovovy moldamlaciacuov Tov
avtov s Adyov Angpdévra xatrdlinie.

Iodrov yag ©6 A mpdg Bsvregov ©6 B zév ad-
Tov éydrw Acdyov xal tplrov t0 I’ mpdg téragrov o
4, el eiqpdo tov ptv A, I l6dxg moldamidoia
t& E,Z, tov 0% B, 4 &lde, & Frvyev, iodug modda-
midowx t¢ H,® léyw, ove éotly ag v0 E medg o
H, otrag 10 Z mpog 6 6.

Elljpbo yap tov pdv E,Z lodug moldemiacia
ta K, 4, vév 0t H, ® &Ade, & Frvyev, lodug modda-
nhdoie v M, N.

[Kal] émel ledug dorl moldamAwoiov 16 piv E

5. 8t lodwig mollamidoia Tov =meawrov xal telrov V; cfr.

p. 12, 8—4. 8. Jeifau) uo;jam V. 18.I'jcorr.exBF. 19,
ve] postea add. m. 2 F. u{] m. 2 F. 20 %ccivlom. V. 21.
lgﬂv V. 28 @lda, & frogev]l mg. m. 2 V. &) sopra F,

H
24 N]inras. m. 1 p. 25 xaf]lm 2P.  dorwy
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multiplices sunt, et quinta KZ secundae B sextaque
A6 quartae 4 aeque multiplices sunt, etiam prima
quintaque compositae EZ secundae B et tertia sex-
taque compositae H® quartae o4 aeque multiplices
erunt [prop. I].

Ergo si prima secundae et tertia quartae aeque
multiplices sunt, et primae tertiaeque aeque multiplices
sumuntur, etiam ex aequo magnitudinum sumptarum
altera secundae altera quartae aeque multiplices erunt
singulae singularum; quod erat demonstrandum.

Iv.

Si prima ad secundam eandem rationem habet
ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque aeque
multiplices ad secundae quartaeque aeque multiplices
qualibet multiplicatione productas eandem rationem
habebunt suo ordine sumptae.

A4— Sit enim A4 : B =
Bi— I': 4, et sumantur
El— b magnitudinum 4, I"
H—i—— aeque multiplices E,
X ! ' Z et magnitudinum
M; ; ; 1 B, 4 aliae quaeuis
— aeque multiplices H,
d— ®. dico, esse E: H
Z—— =Z:0.

Or——— sumantur enim
A i 1 magnitudinum E, Z
N i | aeque multiplices K

A et magmtudmum H, ® alise quaeuis aeque mul-
tiplices M, N. iam quoniam E magnitudinis 4, et Z
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100 A, 10 0% Z vov I'y xal eldnmrae v E, Z loc-
xg woldemidoie ve K, A, lodug &oo éotl moAdemAd-
6ov 0 K vov A xal 160 A vov I. die ta avta
07 lodug éovl mollemideiov tO M tov B xel t0 N
tov 4. xal énel dovv dg vo A meds To B, ovraeg
©0 I' meog ©6 4, xal eldnmrar tav plv A, I loaug
nodlamidoie e K, A, vov 6% B, 4 &Ade, & Frvyev,
lodxig moldamidoie ta M, N, & dGoa Umspéye ©0 K
tov M, vmepéyer xal vdO A vov N, xal & loov, leov,
xel & Elartov, fletvov. xal éov ta pdv K, 4 tév
E, Z lodug moddemwideia, e 02 M, N tov H, ® dide,
& Frugev, lodmg moidamidoia® oty dpa wg 0 E
ngog 0 H, otrwg 10 Z mpog 10 6.

’Eav dga meotov mpdg dsvtegov Tov avrtov &y
Adyov xal toirov medg tévegrov, xal ta (Gaxig moAda-
mldole ToU T mewrov xal Telrov medg te (odxig
nmoldamiaoix tov dsvrégov xal teTdorov TOV avTov
&l Adyov xa®’ Omocovoty moddanladiaoudv Angdévra
xotaAdnde Omep é0s Osifa.

’

&

‘Eav uéyedog peyéPovg lodxig 3 molda-

wAdoiov, Snep dpaipediy dpaipsdévrog, xal

0 A0tmév toD doitmwo¥ (oanig E0tar moddamid-
giov, 66anidcidv £6tL 1o Glov Tob GAov.

1. tov] 6 F; corr. m. rec. 2. mollamlcciov] molla-
wdecte V, corr. m. 1. 5. ottw F. 6. ué¥] om. Bp.
9. &) supra F, 10. Post #larror in P repetantur: xal
dmel vmegéyer ©o6 K vob M xal w6 A voi N xal &l loow loov
nal &l flatroy flarroy.  dorv P, A) e corr.m, 2 F, 13,
&] supra m. 2 P. 16. t& mewtov] revdgrov ¢ (non F).
17. xad’ omotovovy mollanlaciaouoy tov adroy Ffer doyov Bp;
cfr.p. 14 lin. 14—156. 19. asteuL;corr.ex noijoar V. Deinde add.
Theon: éxel ovy £8elyn, 311, ef vmeeézer vo K tod M, dmegéyee



ELEMENTORUM LIBER V. 17

magnitudinis I'" aeque multiplices sunt, et sumptae
sunt magnitudinum E, Z aeque multiplices K, 4, erit
K magnitudinis 4 et 4 magnitudinis I" aeque multiplex
[prop. III]. eadem de causa M magnitudinis B et N
magnitudinis 4 aeque multiplex est. et quoniam est
A:B=1T:4, et sumptae sunt magnitudinum 4, I
aeque multiplices K, 4 et magnitudinum B, 4 aliae
quaeuis aeque multiplices M, N, si K magnitudinem
M superat, etiam 4 magnitudinem N superat, et si
aequalis, aequalis est, et si minor, minor [def. 5]. et
K, A magnitudinum E, Z aeque multiplices sunt, M, N
autem magnitudinum H, © aliae quaeuis aeque multi-
plices. itaque E: H = Z: @ [def. 5].

Ergo si prima ad secundam eandem rationem
habet ac tertia ad quartam, etiam primae tertiaeque
aeque multiplices ad secundae quartaeque aeque multi-
plices qualibet multiplicatione productas eandem ratio-
nem habebunt suo ordine sumptae; quod erat demon-
strandum. :

V.

Si magnitudo magnitudinis aeque multiplex est
atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque
multiplex erit ac tota totius. :

xal to 4 toi N, xal el loov loov, xal el flarrov flatrow,
3ijloy Ote xal &l vmegéyer o M tov K vregéyes xal to N tov
A, nal st leoy loov, xal &l Elattov flarroy, nel dux tovto
Zorar el mc w H nooc to E, oftos to O meos €6 Z. Hoouma
éx 817 TOUTOY QaveQoy, 8re lav téeonee peyédn dvdloyor 7,
xal dvdmalw uraloyov forae (FBV; primum &z om. B;
oBtm pro odrag F, semper lluo‘aov V; in p non exstant nisi
ultima inde & wogiopa); idem in P. mg m. rec. (om. priore
ot); om. P m. 1, éw ampanus; cfr. ad prop. VIL 24. 10]
corr. ex zos m. 1 F. to 6lov] supra p.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 2
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Méyedog yap 10 AB peyédovg tov I'd loaxig
Zoro moAdamidaiov, Onep cpaipeddty to AE dopaige-
8évrog tov I'Z* Adyw, ot xal Aoumwdév 16 EB Aowwov
100 Z A4 lodxig Eotar moAdamidciov, o6amiaciov éoTiv
5 6Aov 16 AB Glov Tov I'4d.
‘Ooemidooy pdp dov 16 AE tob I'Z, tooav-
tawdaoiov peyovétw xal to EB tov T'H.
Kal émel loaxig fotl mordamicdeiov 10 AE 1o
I'Z xal to EB rov HT, ledug &oe éotl moAlamid-
10 oiov t0 AE tov I'Z xal ©6 AB tov HZ. xelvar O}
lodxnig moAdamddoiov 10 AE tov I'Z »al 10 AB tov
I'd. lodng Zpa éotl moldamAdoiov 16 AB éxatégov
tov HZ, ' 4" leov dpe v0 HZ 16 I'd. xowwov dey-
eriodm ©o I'Z° Aowmov &ee o0 HI' Aowme t6 ZA
16 loov dotiv. =l Emel iodxig éovl mollamdaciov 1o
AE 00 I'Z %al vo EB rov HT, loov 6% ©6 HI 76
AdZ, ieaxig dpa fotl moldamidciov vo AE 1ot I'Z
xal 10 EB 100 Z 4. (l6exig 6t Umoxeiter mollanlde-
oiov 10 AE o0 I'Z xal t6o AB 100 I'd" l6dnig doa
20 o7l moAdamddeiov v6 EB 1ot Z A xal to AB tob
I'd. xal Aouwdv dpa t6 EB Aowmov tov Z A icdxig
fotar moAlamdaciov, ocamdaciov fetiy Glov 1o AB
6dov Tov I'd.
‘Eav &pa uéysbog ueyéBovg lodxig 1 mollamideioy,
25 Omep dpaipeddty apuigedévrog, xal O Aomév Tov
Aoumod lodxig Eotan mollamAdsiov, ocamlaciov ot
xel ©0 8dov tov GAov' Omep &0er Ssifa.

4, Zd) 4Z Bp; 24, seq. ras. 1 litt. et Z in ras. V; EZ
in ras. F. dotiv] doti o F. 6. éort] éouy dlov, deleto
olov V. 8. xal éme{—9: HI'] om. p; mg. m. 2 B. 9,

EB]Binras. . HI']lcorr.m 1exI'HV;T'HB; I'H F.
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Sit enim magnitudo 4B magnitudinis ' aeqﬁe

4 E . pmultiplex atque ablata 4E
- 1"' 7 ' ablatae I'Z. dico, etiam reli-
H 4 quam E B reliquae Z 4 aeque

multiplicem esse ac totam 4B totius I'A.

nam quoties multiplex est 4 E magnitudinis I'Z,
toties multiplex fiat EB magnitudinis I'H. et quo-
niam A4 E magnitudinis I'Z et EB magnitudinis HI"
aeque multiplex est, etiam 4 E magnitudinis I'Z et 4B
magnitudinis HZ aeque multiplex erit [prop. I]. et
posuimus 4 E magnitudinis I'Z et 4 B magnitudinis
I'4 aeque multiplices. itaque 4B utriusque HZ, I'd
aeque multiplex est. quare HZ == I'd. subtrahatur,
quae communis est, I'Z. itaque HI' = Z 4. et quo-
niam A4 E magnitudinis I'Z et EB magnitudinis HI"
aeque multiplex est, et HI' = 4Z, erit 4 E magni-
tudinis I'Z et EB magnitudinis Z 4 aeque multiplex.
supposuimus autem, esse 4 E magnitudinis I'Z et 4B
magnitudinis I' 4 aeque multiplicem. itaque EB magni-
tudinis Z4 et 4B magnitudinis I'J aeque multiplex
est. itaque etiam reliqua EB reliquae Z 4 aeque mul-
tiplex est ac tota 4B totius I' 4.

Ergo si magnitudo magnitudinis aeque multiplex
est atque ablata ablatae, etiam reliqua reliquae aeque
multiplex erit ac tota totius; quod erat demon-
strandum.

dotiy P.  10. AB) Binras. F. HZ] inras. BFV. 12,
éotty P F. 14. Z4} P, FPm. 1; 4Z BVp, Fm. 2. 156.
dotiy] P; comp. p; orl BFV. =mollazlacloy . 16. HI']
riug) seq. ras. 1 litt., H in ras. V. 171. 4Z}Z4 P. 20,
oty P.  24d) ¢, 4Z F.  26. douw P.
9%
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’

g.

‘Eav dv0 ueyédn. dvo peyeddy (odxig 7
noAdlanddoia, xal dpaipedévia Tiva THY avTdY
lodxig ) moAdawAdoia, xal td Aotwe Tolg avrols
ftoe loa dorlv 1 ledxig adtdv mwollamidosa,

dYo yop usyédn e AB,d 0vo upsysdov tov
E, Z lognig fovw mollamAdoix, xal apuipedévre ta
AH, I'® tov atrev tév E, Z leaxis E6tm mollamid-
6a’ Aéyw, 0tv xal Aowme t@ HB, ®A zolg E, Z fros
loa Zotlv 9 lodng avrdy mollamidoe.

"Eoto yeg mepétegov 0 HB g E loov Afyw,
ot xel ©0 O vp Z ldov éoriv.

Kelodw pap to Z loov ©o I'K. émel loax
éotl moddamideiov 0 AH tov E xal 10 I'® tov Z,
loov 0% 76 ulv HB 16 E, vo 0t KI 6 Z, iodug
doa fotl moAdamideiov 10 AB tov E xal 160 KO
tov Z. ({odxig Ot Umoxeirer moddawAdciov o AB
100 E xal 10 I'd vov Z° lodug &Goo Z6ti molda-
nhdoiov 16 KO 100 Z xal 10 I'd zov Z. énsl
ovy xdregov tov K @, I' 4 vov Z leanig éotl moAda-
niaoiov, loov doa éotl ©0 KO 16 I'd. xowov
doneiode t6 'O Aoumdv Fea v6 KI' Aoung v @4
loov éorlv. aiha 10 Z t6 KI Zotwv loov xal 70
04 &gpo v Z loov éoriv. dere & vo HB 16 E
loov dotly, xal 0 @4 loov ot t6 Z.

‘Ouolwg d1 dslfopev, Oti, xdv moAlamAdeiov 7
.o e ’Eévlv seq. ras. 3 litt. F. 6. fjroc] sustulit resarcivatio
in F, 7. ésTwoay p. 8. zov] (alt.) zo V, sed corr. 9. za
loixa ta F, HB] in ras. F. 11. HB)] in ras. m. 2 V.

12. ©4] 40 P. o Z] om. P; post lsov add. m. 2.  dect

BY. 18. T] corr. ex 7o m. 1 p. I'K] corr. ex XI' m.
2P  xal dxel V. 14. fotlv PF. 1. KI')TK V. 16.
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VL

Si duae magnitudines duarum magnitudinum aeque
multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitudines
earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae iisdem
aut aequales sunt aut aeque earum multiplices.

Nam doae magnitudines 4B, I'4 duarum magni-
tudinum E, Z aeque sint multiplices, et ablatae magni-
tudines 4H,I'® earundem E,Z aeque multiplices
sint. dico, reliquas HB, ® 4 aut aequales esse E, Z
aut aeque earum multiplices.

nam prius sit HB == E. dico, esse etiam @4 == Z.
4 __H p ponatur enim I'K == Z. quoniam 4 H
E:'l_ " magnitudinis E et I' ® magnitudinis Z

r e aeque multiplex est, et HB = E,
Ki———+—+—14 KI'=Z, erit 4B magnitudinis E et

Z— K® magnitudinis Z aeque multiplex
[prop. II]. et supposuimus, esse 4B magnitudinis
E et I' 4 magnitudinis Z aeque multiplicem. itaque
K6 magnitudinis Z et I'd magnitudinis Z aeque
multiplex est. iam ‘quoniam utraque magnitudo K@,
I' 4 magnitudinis Z aeque multiplex est, erit K® = I'" 4.
subtrahatur, quae communis est, I'®. itaque KI'— 60 4.
sed Z=KTI. quareetiam®4=Z. itaque si HB=E,
erit etiam @4 = Z.

similiter demonstrabimus, si HB magnitudinis E

lotly P. 18, 6] ot V, corr. m. 1; om. ¢ (non F),
doziv P.  28. o] P m. 1, Fm 1, Bp; v Pm. 2, Fm. 2,
Vin ras. m. 2. Z]KPV ﬂ.‘n]PmlleB,ﬂJ

Pm. 2, Fm. 2, V in ras. m. 2. Xrjzv. ]Bthp
24. Od] AO F. =] =6 Bp. l’aov dotiy] PB; doney
feoy FVp. P; 6vs Theon (By Vp). 26. sufv] -ty

in s, P; édn’B ; comp. p.  xal 0 O 4 [goy Fotat mg P.
Od]corr ex &4 m 2 P; ®inras. m. 2 V; 46

~
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t0 HB zov E, rvoocavremideiov &otar xal 7o @ 4
o0 Z.

"Ecy &ge 0vo peyédn 0vo ueyebdv lodxig 1) wodia-
nAdoie, xal dpupsdivra Twe tdv adréy (odxig 7
noldamAdoia, xel ta Aowwa Tolg adrolg fjror loa fotiv
7 lodxig evray moldamAdowe' Omep Eds dstbou.

¢

Te loa medg 10 «vTd Tov avdrév &yet Ad-
yov xel 6 avrd mpdg e loa.

"Eote loa ueyédn va A, B, &ddo 0¢ ©, 0 Irvyey,
uéyedog ©0 I Adywm, Ori éxdregov tdv A, B mpos ©o
I' tov avvov &ee Adpov, xal vo I' mpds Exdregov
tdv A, B.

Eliqpdo yop tav ulv A, B lcixg molianideie
ta A, E,tov 8% I' &1ho, 0 &rvyev, moddanidciov 7o Z.

Exsl ovv (eaxig é6tl molamddeiov 1o A tob A
xel 0 E tov B, loov 0% ©&6 A4 t¢ B, loov dpa xal
w0 4 6 E. &lho 0¢, & Ervyev, ©6 Z. El dpa
Umepéyel ©o0 4 vov Z, vmepéye xal 0 E rov Z, xal
&l loov, loov, nal & Elarvov, Elarrov. xal ot Ta
utv 4, E tov A, B l6axig mollanideix, 70 02 Z tov
I &ido, 0 &vvyev, moddamideiov: fotwv Gpa g 10 A
weos 70 I, oltag ©0 B mpog zo I

Aéyo [84], 6te xal 70 E npodg éxdregov tov A, B
Tov attov &geu Adyov.

5. nal ta] ve inras, P, dotiv] corr. ex forer p.  10.

6] supra m. 2 F. frvye Vp. 14. pév] PF; om. BV;.
16. 8] supra m. ¢ F. Fruye Vp. 16. 6] od m. 2 P.
tod] corr. ex 6 P. 18. 6] m. 2 F. Froge Vp, et aeq.
ras, 1 litt. F.  20. xa{] comp. F, dein add. xad ¢. z¢] e
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multiplex sit, aeque multiplicem esse ©4 magni-
tudinis Z.

Ergo si duae magnitudines duarum magnitudinum
aeque multiplices sunt, et ablatae quaeuis magnitu-
dines earundem aeque multiplices sunt, etiam reliquae
iisdem aut aequales sunt aut aeque earum maulti-
plices; quod erat demonstrandum.

VIL
Aequalia ad idem eandem habent rationem et

idem ad aequalia. _
Sint aequales magnitudines .4, B et alia quae-

A— 44—+ uis magnitudo I dico,
B+~ E——+———— utramque magnitudi-
F——i Zi | | i nem 4, B ad I" eandem

rationem habere, et I ad utramque A, B.

.sumantur enim magnitudinum 4, B aeque multi-
plices 4, E, et magnitudinis I" alia quaeuis multi-
plex Z. iam quoniam 4 magnitudinis 4 et E magni-
tudinis B aeque multiplex est, et 4 = B, erit etiam
4 == E. et alia quaeunis magnitudo est Z. itaque si
4 magnitudinem Z superat, etiam E magnitudinem Z
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor
minor. et magnitudinum 4, B aeque multiplices sunt
d, E, et Z magnitudinis I" alia quaeuis est multi-
plex. erit igitur

A:I = B: I'[def. 5}.

dico, etiam E ad utramque magnitudinem 4, B

eandem rationem habere.

corr, p. 21. Z] EZF. 22. 6] om. F; add. m. 2 euan,
froge Vp.  foriv] bis P 24. 6] om. P.
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Tév pap avtév xeracxevecdéviov Ouolmg dei-
touev, 6tc loov fotl ©0 A 16 E° &Ado 0¢ 1 v Z°
el oo Umepéyst 0 Z 1oy d, Umepéyer nal tov E, xel
&L leov, loov, xal & flarrov, Elarrov. xal é6ti T0
utv Z vov I' moAdemiasiov, ta 8¢ 4, E tov A, B
GAda, @ Frvyev, ledugs moAdamidoia® oty doe g TO
I" mpds 16 A, otrwg ©o I' medg o B.

Ta loa &oa mwpdg o avtd Tov adrov e Adyov
xal 10 avrd medg ta low.

Hopeope.

’Ex 05 tovtov @avsov, Gt éav uepédn twe dva-
¥ ¥ -~
Aoyov 7, xal dvdmadiy dvdlopov Eotar. Gmep Edev dsitac.

"

Tov aviewyv peyeddv to psifov mpdg ©o
avzd pelfova Adyov Eyer fimep 1o Elazzov.
xal Td avto m@ldg o fAartov pelfove Adyov
Eyel fjmep meog TO pelfov.

"Eotw dvice peyédn ta AB, I, xal fotm usifov
t0 AB, &ido 0¢, & Frvyev, 10 A4° Aéyw, Gt 10 AB
mneog 0 A yu'gova Adyov Eye fimep to I prg 70 4,
xel ©0 A4 meog ©o I peifova Adyov &yer fimep mplg
70 AB.

"Emel yap y,etto'u dore w5 AB tob I, xelodo 6
I ieov ©6 BE* ©o 07 éAadeov vav AE, EB noua-

VII. Hero def. 125, 6. Schol. in Pappum III p. 1175, 21.

1. bpolwg 0 P. 8. nal] (prius) vo Z xal P; xal vo Z F.

4. #laccoy FAaccoy V. xal £ote] nal deTiw P dore 3¢ F.

6. &lle &) . frvyev] éc- supra 9. 1. ovrmc] corr.,

ex ovzo m. 2 F. 9. r& loa] 1 lox 0m- .  10. mépiopa — 12:
forau] P; om. Theon (BFVp); cfr. ad prop. IV.
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nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus,
esse 4 = E. et alia quaeunis magnitudo est Z. itaque
si Z magnitudinem 4 superat, etiam magnitudinem
E superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor
minor. et Z magnitudinis I multiplex est, et 4, E
magnitudinum 4, B aliae quaeuis aeque maultiplices.
quare I': 4 = I'": B [def. 5].

Ergo aequalia ad idem eandem habent rationem
et idem ad aequalia.

Corollarium,
Hinc manifestum est, si magnitudines proportio-
nales sint, easdem e contrario proportionales esse.') —
qnod erat demonstrandum.

VIII.

- Ex inaequalibus magnitudinibus maior ad idem
maiorem rationem habet quam minor; et idem ad
minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem.

Sint inaequales magnitudines 4B, I', et maior sit
AB, alia autem quaeuis magnitudo sit 4. dico, esse
AB:A>T:detd4:I'> 4: AB.

Nam quoniam 4B > I'y ponatur BE = I'. itaque
minor magnitudinum A4 E, EB multiplicata aliquando

1) Quiaet A: '==B:I"etI': 4 =I': B. ceterum hoc
corollarium recte hic collocatur in P; nam si post prop. IV
fuisset, ubi Theon id posuit, alteram partem demonstrationis
X. 22, 24 sq. superuacuam futuram fuisse, acute obserusauit

ugastus II p. 331. om. Campanus.

18. peitov] t6 peifow P. 19. AB] P, Fm. 1, V m. {;
ABtos I'Bp, Fm. 2, Vm. 2 Zrvge Vp.  20. 26 4] (prius)
td in spatio 4 litt. 9. 28. AB] Binrmas. p. ]t o
(non F). 24. 6] (prius) t@ ¢ (non F),
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whadiatousvoy iorar mort vob A ueifov. foro med-
tepov 10 AE Elarrov tov EB, xal memoAlaniacidodm
10 AE, xal foro avrov moldamideiov vo ZH pelfov
Ov vov 4, xal é6anideiéy dori 16 ZH tov AE, tooav-

5 raxidoiov ysyovitw xal vo piv HO z0v EB 1o 6%
K tov I xal sldjpde tod 4 dimdaoiov udv 10 A,
roumAdoioy 8 o M, xal EEfjs évl mAslov, Ews dv 1O
Aapfavipevov moddamidoiov utv pévnrar Tov A, weo-
tog O pelfov zoi K. sz’hitp&m, xal fotw 10 N
10 urpavzlamw pku Toi 4, xomrws 0 ueifov vov K.
"Enel odw to K tob N mparwg dotlv Elartov, 1o

K dpa tov M ovx éonwv Ehavvov. xal Zmel lodwg
éotl mwoAdamiaeiov 0 ZH 100 AE xal zo HO 1ov
EB, lodxig doa Zotl moliamiasiov 10 ZH vov AE
15 xal 10 ZO® zov AB. lodug 0 fovi moliaxddoiov
70 ZH w00 AE xal ©0 K vov I lodxig doa éorl
woldaxidoiov 60 26 100 AB xal 60 K rov I 1
ZO, K dex tav AB,T" isdng éorl moilamddaia.
nedw, émel lodwg dorl moidamideiov o HO tov
20 EB xal ©0 K vov I, [oov 6t to EB 16 I', loov
doa xal 70 HO ©é K. ©o 0t K wov M ovx éorwy
&orrov: o008’ dpe 10 HO 700 M Flatidv éomuv.
peitov 0t vo ZH vod 4° Jiov dpa ©6 ZO ovvau-
potépov tov A, M uelfdv dotwv. alie cvvaugpirepw
% ze 4, M 1 N dorwv loa, émedymesp ©0 M tov 4
1. zote] mg. F. 3. AE]BP 4E fog ov o ysvopsvov

peifoy yéynrer Tov 4 Theon (BFVp; m F o9 corr. ex &»;
»ywoy,evor V, F m. 2). 5. to 3¢] xal ©a Bp. 6. tot] (alt.)
oy x (non P), zo F, corr. o 2 7. mleiov] V m. 1; mielovg
BFp=, V m. 2. ow] ov P. 13. HG] @ H Bp et FV in
ras, m, 2. tov} postes insert. F. 14, Ante ZH ras. 1

litt. F. 15.Z0] Zinras. m. 2V, 4B Ainras. m. 2V,
19. dotiv .  20. EB] ABF. 1d] (alt.) corr. ex zg m. 2 P,
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maior erit magnitudine A [def. 4]. sit prius 4 E< EB,
et multiplicetur 4 E, et sit mul-

E .
A——— B tiplex eius Z H maior magnitu-
D— dine 4, et quoties multiplex est
2" ,@ ZH magnitudinis 4E, toties
K— multiplex fiat H® magnitudinis

P EB et K magnitudinis I', et su-
P matur 4 =24, M== 34, et
deinceps multiplices per unum
crescentes, donec sumpta mag-
nitudo multiplex fiat magnitu-
dinis 4 et prima maior magnitudine K. sumatur, et
sit N, quadruplex magnitudinis 4 et prima maior
magnitudine K.
iam quoniam K magnitudine N prima minor est,
K magnitudine M minor non est. et quoniam ZH
magnitudinis 4 E et H® magnitudinis. EB aeque multi-
plex est, erit ZH magnitudinis 4E et Z® magni-
tudinis 4B aeque multiplex {prop. I]. uwerum ZH
magnitudinis 4 E et K magnitudinis I" aeque multiplex
est. itaque Z® magnifudinis 4B et K magnitudinis
I" aeque multiplex est. quare Z®, K magnitudinum
AB, I aeque multiplices sunt. rursus quoniam H®
magnitudinis EB et K magnitudinis I" aeque multiplex
est, et EB = I', erit etiam H® = K. uerum K
magnitudine M minor non est. itaque ne H® qui-
dem magnitudine M minor est. sed ZH > 4. ergo
ZO@> 4+ M. sed 4+ M= N, quoniam M=3 4

M—t———

Ni———

22. 004 comp. #) dons PVg. 23. td] (prius) om. V.
Ie .

26. NJ in ras, V. loa Zotiv
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Toixdaaidy dotiv, ovvapporspn 0% ta M, 4 tov 4
doti vergaxddeie, fote 0% xal 10 N tov 4 terpa-
mAdoiov’ cvvappitepa Goe te M, 4 v N loa éotiv.

" Glde tO ZO v M, d peltév fonv: v ZO Hoa
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tob N vmegéyer’ ©o 0% K 700 N ovy vmepéyet. xai
dote ta pdv ZO, K tév AB, I’ lodug mollamidoie,
70 88 N tov 4 &ido, 8 Frvyev, moidamldeiov® T
AB dpa mpdg tO A pelbova Adyov &ye fimeg o I
7eds To .

Aéyw 37, ote xal ©6 4 meog 16 I' pelfove Aopov
&ye fimeg 0 4 mpdg o AB.

Tév pap altdv xaraoxsvacdiviov opolmg dei-
topev, Ote 10 pdv N 1od K Umepéyer, 16 8% N tob
ZO ovy vmepéye. xai dove O uiv N 100 4 molda-
nddeov, ra 0t 26, K tov AB, I’ &a, @ Evvyev,
lodxig moAlamAdeia: 10 A dea meds 16 I’ pelfova
Aoyov &yer fimep 0 4 medg To AB.

‘AMda 05 ©60 AE zov EB usilov éote. 1o Oy
éAarrov 10 EB moilamdeciafopsvov Eorar mor: tov
4 peifov. memoldamdacidodw, xal fotow o HO
moddaxAdowoy uiv rov EB, uelfov 0} tov 4 xal
06anddoioy éore 0 HO tov EB, tvodavramideiov
peyovéro xal ©6 piv ZH tov AE, to 0t K zov I.
opolmg 87 deltopsv, 8ru ta ZO, K vév AB, I' ladxug
éotl wollamdaoia® xal elljpdeo buolwg o N molia-
xldo‘tov putv tov 4, mpmvwg 0% peifov zov ZH-

1. éotiv] B, comp. p; om. F; £¢m PV. &¢] om. Fp;

m. rec. B. Md]dM gconexrovmlg
8. dotew loa FV. 4, taw] 7] K M, 4} 4, MP
lonn BV. Z8]ZEg. 1. hvzs ? (non nv 8. doa
m. 2 F. 12, 87 dectopey P, pév] m. 2 FP 14. ovy
corr. ex odx m. 2 P. 16. ra] 6 Fp ZO K] litt. 6, X in
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et M+ J=44det N=4d; itaque M+ 4 == N.
sed ZO > M+ 4. itaque ZO magnitudinem N superat.
K autem magnitudinem N non superat. et Z®, K
magnitudinum 4B, I" aeque multiplices sunt, N autem
magnitudinis 4 alia guaeuis multiplex. itaque 4B
:d4>T: 4 [def. T].

dico igitur, esse etiam 4 :I'> 4: 4B. nam
iisdem comparatis similiter demonstrabimus, N’ magni-
tudinem, K superare, Z& autem magnitudinem non
superare. et N magnitudinis 4 multiplex est, Z@®, K
autem magnitudinum 4B, I' aliae quaeuis aeque mul-
tiplices. itaque 4:I'> 4: 4B [def. 7).

E iam uero sit /E > EB. ita-
4! B que minor magnitudo EB multi-
r— H plicata aliquando magnitudine
Z = i—+—16 4 maior erit [def. 4]. multipli-
Ki—— cetur, et sit H® magnitudinis
a1 EB multiplex et magnitudine
Ar——i— 4 maior. et quoties multiplex
Mi—i———— est HO magnitudinis E B, toties

Ni————— multiplex fiat Z H magnitudinis
AE et K magnitudinis I". iam similiter demonstrabimus,
26, K magnitudinum 4 B, I" aeque multiplices esse. et
similiter sumatur N magnitudinis 4 multiplex et
prima maior magnitudine ZH. quare rursus ZH

ras. m. 2 V. & m 2F, 18. 106 EB peifoy é’ua! P;
peifov fotw zov EB BVp; o9 EB m. 1 F, seq. peitor fotm
100 EB o. to 3, flarroy 160 EB] mollamia . 20,
nmexollanladicsdo] post we- ras. 2 litl. F. 23. uév]
spatio plurium litt. z6] in ras m. 1 p. 24. ra]
(non F).

in

9
0 @
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wore madww 1o ZH tov M olx éetwv édadoov. usi-
tov 0 10 HO 1ot 4" Olov dpa 10 Z@ tov 4, M,
rovréate tod N, Omepéyer. o 0k K zod N ovy vmepéye,
émedijnee xel 16 ZH peifov dv 1o HO, tovréon
rov K, vo0 N oty vmepéyes. xal ooavrag xera-
xodovdodvres Tois émdve mspalvopev Ty amodafiy.

Tov &pe dviswy peyeddv 10 uelfov mds to avrd
peltova Adyov e fimep 6 EAarrov: xal ©0 avrod
meds ©0 Farvov pelfova Adyov Eye fimep meog TO
peifov: Omep £0ew Ocitou.

o'

Ta mpog 16 avtd tov adrov fyovia Adyov
isa dAdyloig é6tiv: xal mpdg & 7o adTd TOV
avtov Exec Aoyov, éxciva loa dotiv.

‘Eyfro pap éxdrepov tov A, B meds w0 I’ wov
avtdy Adyov Afyw, Ot loov éorl 1o A t B.

Ei yop uij, ovx &v éxdregov tov A, B mpog to I
0V avTov siye Adyov' &ye 04° loov &pa dotl 10 A
1o B.

Exéro 0y mddov ©6 I' medg éxdrepov tav A, B
T0v alrov Adyov' Adyw, Oti lsov éotl o A to B.

Eil yao wi, ovx dv o I’ mpog éxdzepov tév A, B
Tov avtov &lge Adyov: &ye 8¢ loov dea éorl to A
o B.

Ta &po meog TO avtd TOV avrdv Egovia Adyov
loa dAAnAoig fotiv: xal medg & 1O avTO TOV AvTOV
ExeL Aoyov, éxsive loa otiv: Omep E8ew Oetta.

1. oox oty fladoov] 1) flaccoy elvar P. flarrov Fp.

2. tav] Tov Bp. 3. tovtéony P, 0vy vmeeéyer] vmeoé-
g ovdapag V. 4. imeidrimeq — b:Umegéys] mg. m. 1 F.
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magnitudine M minor non est. et H® > 4. itaque
ZO® > 4 + M, h. e. ZO® > N. K autem magni-
tudinem N non superat, quoniam ZH, quae maior
est magnitudine H®, h. e. maior magnitudine K,
magnitudinem N non superat. et eodem modo
superiora sequentes demonstrationem conficimus.

Ergo ex inaequalibus magnitudinibus maior ad
idem maijorem rationem habet quam minor; et idem
ad minorem maiorem rationem habet quam ad maiorem;
quod erat demonstrandum.

IX.

Quae ad idem eandem habent rationem, inter se
aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet rationem,
ea aequalia sunt, '

4 B Sitenim £:I'=B:TI. dico,

r—  — esse 4 = B.

nam si minus, non esset A : I' == B : I" [prop. VIII].
at est. itaque 4 = B.

iam rursus sit I': 4 = I': B. dico, esse 4 = B.

nam si minus, non esset I': 4 = I": B [prop. VIII].
at est. itaque 4 = B.

Ergo quae ad idem eandem habent rationem,
inter se aequalia sunt; et ad quae idem eandem habet
rationem, ea aequalia sunt; quod erat demonstrandum.

4. 6v] corr. ex oy m. 2 P. 5. zo6] (prius) P; 6 BFVp.

sataxolovBovvreg] bis P; corr. m. 2. 8, dmodsfiv] post
dno- spatiuom 1 litt,, in quo m. 2 inser. 3z F. 8. 7o Ziarzoy
— 9: 5jmeg] mg. m. 1 P.  13. Zaviv] F; comp. p; der/ PBYV,

&) enan. F.  14. xdxeiva V. 17. pi) peitor @. 18,
elye] in ras. Po, elyey B.  fyee] &yp 9. 28. elye] in ras. P;
fyer B; Exyy F.  dotiy F.  26. etiv] comp. Fp; dori PBV.
27, xdxeiva V.
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’

[ 20

Tév meog ©0 avrd Adyov £ydvrov 6 pel-
tova Adpov Exov éxsivo psifdv éoTiv' medg O
0t 76 adrd peltova Adyov Eyer, éxclvo ElaTTiv
oz,

Exéve yap ©o A meos vo I' uelfova Adyov 7mse
t6 B mpog 10 I Adyw, 0w pelfov et vo A vov B.

E! yap w1, firor lsov éotl ©0 A 1 B 7 &iao-
dov. loov plv ovv olx domi 6 A te B* Exdregov
yap dv vov A, B meog 70 I' tov avrov slye Adyov.
ovx Eyev 0¢' ovx &pa loov éorl v A vg B. ovdd
pny Eacodv éoti ©0 A tob B 10 A pag dv medg
70 I’ édocove Adyov elyev 7imep ©0 B meog to I.
ovx Eya 8¢ ovx Hpa Flasedv éot o A Tov B.
é8ely®n 8% ovdl loov: uelfov dpa forl ©6 A tov B.

Exérm 87 mdiw ©6 I’ medg ©0 B peifova Adyov
fimeg 6o I’ mpdg ©0 A Aéywm, Ov Elacodv dot 70
B zov A. :

El yap uv, fivor loov Zorlv 7 psifov. loov uiv
ovv ofx foti ©6 B tj A° ©o I' yag dv medg éxdre-
eov tov A, B tov adrdv &lye Adpov. ovx e o8¢
ovx &oa loov éotl 70 A tg B. o0vdr pyv peifdv
dote ©0 B tov A° vo I pag dv medg 6 B dAdesova
Adyov elyev fims mog T0 A. o¥x &z 8¢ ovx dpa
peitdv ot 10 B tov A £8elydn 04, 8ri 0vdE loov*
&atrov &ga fotl 10 B Tov A.

Tiv dga meds T avtd Adyov éydvrmv 7o pelfova

2. 70 oy gelfova V. 3. deriv] P, comp. p; ozt BFV.

7. to A peitéy dore Bp. t0] o6 V, sed corr. 709]

corr. ex o6 V. B]in ras. m. 2 P. 8, Zot/] 9, dotlv F.
T} tot P. fletror F. 9. od¥] PV; om. BFp. fomwv B.
[ 4
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X,

Eorum, quae ad idem rationem habent, quod
maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod
idem maiorem habet rationem, id minus est.

A —i B 1 Sitenim 4:I'> B:I. dico,

N esse .4 > B.

nam si minus, aut 4 == B, aut 4/ < B. uerum
non est 4 == B; tum enim esset 4 : '=B: T
[prop. VII]. at non est. quare non est 4 = B.
neque uero 4 < B; tum enim esset 4 : "' < B: I’
[prop. VIII]. at non est. quare non est 4 < B.
sed demonstratum est, idem ne aequale quidem esse.
itaque 4 > B.

sit rursus I': B> I': 4. dico, esse B < A.

nam si minus, aut B = 4 aut B > 4. uerum
non est B = A4; tum enim esset ': 4 =1I: B
[prop. VII]. at non est. itaque non est 4 = B.
neque uero B> 4; tum enim esset ': B<I': 4
[prop. VIII]). at non est. quare non est B > 4. sed
demonstratum est, idem ne aequale quidem esse.
itaque B < 4.

Ergo eorum, quae ad idem rationem habent, quod

10. aIza%?xu B; F, corr. m. . 12. flarvor F.  13. oy
dlcooora iidrrove F. elye déyov P. 14. flazroy F.

dori] m, 2 F. 15, oﬂ V. Post B repetuntur in F:
§d3elyOn 3t 093t lsov: peifoy aqa % A zov B. 17. flarroy
F. 20. 4] in ras. m. 1 B. ]Bmsuper comp. add. m.
2 V; & B. 21, elye] o; alxn &0 F, 22, 36:9
docty P; com B F addito £t/ @. 1d] m V. 6] o

28. doriy (prius) zo# V, corr. m.- 1. Zidsrove F.

26. 098’ o (non , -&¢ in ras. m. 1 B. 26. é’lancwg 9, seq.
oy m. 1; flaodor p.” 27. z¢] (alt) om. . petbova] @,
8eq. ore m. 1, eras.

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 8
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Adyov Eyov peltov dotiv: xal medg O vd avrd uelfove
Adyov &yeu, éxslvo Ehavtov dorwv' Gmep E0er Oslfas.

',

Ol t¢ avtg Adyo of avrol xal didfioig
glaly of avrols

"Eoroday yap og ulv 10 A medg to B, otrmg
©0 I mpog ©0 4, dg 8t ©6 I meog ©o 4, otrwg o
E mgég to Z* Aym, o dotlv og 10 A meog to B,
ottog 70 E mpdg 0 Z.

Eliipdo yap tov A,TI', E (odxg moAdamideoix
¢ H,0, K, tév 0t B, 4,Z &ida, & &vyev, lodaxg
noAdanideie ta A, M, N,

Kal énsl doviv og t0 A mpog ©0 B, otreg 6
I mgog ©0 4, xal eidnmrar tov plv A, I ledwug
nollaxlacia ¢ H, @, tov 8 B, 4 &Ala, & frvyey,
lodxig moddamAcowr e A, M, & dpa UvmepéysL TO
H vo0 A, vmepéyss xal 16 @ vov M, xal & ldov
dotlv, loov, xal & &AAelmer, éAAeimer. madwv, émsl
dotiv g 16 I' mpog 10 A, otrwg 70 E medg 1o Z,
xal eldnnree tov Iy E lednig noddaxddoie e O, K,
tov 02 A, Z &dda, & Ervysv, (cdxig moldamwidoue
ta M, N, & &po vmegéyst 10 @ rov M, Umeoéyst
xal 160 K tov N, xal & loov, loov, xal & Flarrov,
flartov. alda & Omeelys o @ tov M, Umegelys
xal ©0 H tov A, xal & loov, loov, xal & Eazvrov,

1. iamv%B com lwu PFV. 2. flagsoy PBVp.
4. 1dym] m 1; iéyo: Bp, Pm. 2, 9, Vm. 2.
6. oftw P. 11 d 21z, 4 F. &) ecorr. F, 12, zd]

tx H,8, Kt P, corr. m. 1. 14, pé¥] m. 2FV. TI'lin

ras. m. 2 P, 16H]mrasm1p 3] om. o. BA}

Hydp non F), &lla loaxis mollaxlasie & frvys V.
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maiorem habet rationem, id maius est; et ad quod
idem maiorem habet rationem, id minus est; quod
erat demonstrandum.
XL
Quae eidem rationi aequales sunt rationes, etiam
inter se aequales sunt.
Sit enim 4 : B=TI:detI'td=E:Z dico,

A— I'— E— esse A: B=E:Z.
Br— A— ZH sumantur enim
H———— 6——+——1 Ki—— magnitudinum 4,

Ar—t—+—1 M—+—+—1 N+ I, Eaeque multi-
plices H, 6, K et magnitudinum B, 4, Z aliae quaeuis
aeque multiplices 4, M, N.

et quoniam A : B == I': 4, et sumptae sunt magni-
tudinum A, I" aeque multiplices H, @ et magnitudinum
B, 4 aliae quaeuis aeque multiplices 4, M, si H
magnitudinem A superat, etiam @ magnitudinem M
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor,
minor [def. 5]. rursus quoniam I': 4 =E:Z, et
sumptae sunt magnitudinum I'y E aeque multiplices
0, K et magnitudinum 4, Z aliae quaeuis aeque multi-
plices M, N, si ® magnitudinem M superat, etiam K
magnitudinem N superat, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor [def. 5]. sed si @ magnitudinem
M superabat, etiam H magnitudinem 4 superabat?),

1) Imperfectum recte se babet; refertur enim ad ea, quae
iam lin. 18 sq. dicta sunt; cfr. p. 50, 18.

m 2F 17. Hlinrasm, 2V. 20 zév uér P. K, Oe.
21. 4] K, 4 F,sed corr. &]m 2F. 22 rofl m. 2 V.

24. alla ol — 25: Flarroy galt.)‘J mg m 2 FY (&ll'k 24,
Dmegeiye megaiyzey corr. ex omeeézes m. 1 P; dmegézer BF V.
oxegeiye| p; vxeqeiyey PB; t'meq!;u FV.

3.
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Elarrov: dore xal & vmeeéyse ©6 H vov A, Omepéys
xal 0 K zov N, xal & loov, loov, xal & &atrov,
arrov. xal dove ta uiv H, K taov A, E lodwg
wolhamideia, te 8 A4, N vov B, Z &Ala, & ftvyey,
b lodug moldemideia® Eoviwy &pa wg tO A medg to B,
otrag 60 E medg to Z.
Of &g ¢ avrg Ady@ ol avrol xal dAdyjiowg eloly
of avrol: Omep E8e Ssifar.

of’
10 Ecv 7] dmocaotv ucyédy dvdloyov, Eorar
og v 1@V Nyovuivay meog év tav ixoufvaov,

oUT@S Amavre Ta NPovHEvVE XQPOS EXaVTE T&
émdpeva.
"Eotacay Omocaoty usyédn avdadopov ta A, B, T,
16 4, E, Z, g 76 A meds v0 B, otrwg to I' mds ©o d,
xal ©0 E mog ©0 Z* Adyw, Sn éotly @g 1o A mpog
6 B, oVtwg va A, T, E mgog va B, 4, Z.
Eliigpde yap vdv udv A, I, E lodxg moddamia-
e 1o« H,0,K, tov 6t B, d4,Z &lia, o Ervyey,
20 lodxig woldamAdore T A, M, N.
Kal éncl domv dbg t6 A meog 76 B, obrmg 7o
I mpos v0 4, xal 6 E mpdg t0 Z, xal elinmras
tov udv A, I'y E lodng moAdamideic va H, @, K
toy 6 B, 4, Z &Ada, & Ervyev, lodxig moldarddoie
25 t& A, M, N, & doa Umséyer 1o H tob A, vmepéye
xel ©0 @ tov M, xel 6 K voi N, xal & loov, loov,

]

XII. Eutocius in Archim, IIT p. 136, 25.

2. flagooy, flassor V. 4. Z]4P. &) supraF.° 7. 16193]
P; 1éyo. BFVp.  16. éozi¥] om. F. 17. za] =0 F. =z«
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et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor.
quare, si H magnitudinem A superat, etiam K mag-
nitudinem N superat, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor. et H, K magnitudinum A4, E
seque multiplices sunt, et 4, N magnitudinum B, Z
aliae quaeuis aeque multiplices; eritigitur 4 : B=E: Z
[def. 5]. .

Ergo quae eidem rationi aequales sunt rationes,
etiam inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum.

X1I1.

Si quotlibet magnitudines proportionales sunt, erit
ut una praecedentium ad unam sequentium, ita omnes
praecedentes ad omnes sequentes.

Sint quotlibet magnitudines proportionales A, B,
I4,E,Z,itaut sit 4 : B=TI":4=E:Z. dico, esse
A:B=A+4+ T+ E:B+ 4+ Z

sumantur enim magnitudinum 4, I', E aeque multi-

A It E
Br——1 4t Z+—
H— Ar——
61 M
K——i Ni———

plices H, 6, K et magnitudinum B, 4, Z aliae quaeuis
aeque multiplices 4, M, N. et quoniam est 4: B
=I':4=E:Z, et sumptae sunt magnitudinum 4, I,
E aeque multiplices H, 6, K et magnitudinum B, 4, Z
aliae quaeuis aeque multiplices 4, M, N, si H magni-
tudinem 4 superat, etiam ® magnitudinem M superat

o6 F, sed corr.  B] postea ingsert. F. 19. &) m. 2 F. 28,
pé»] om. Bp. 24. ajm. 2 F. 25. H] in ras. F.
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xel & flarvov, Flatvov. dove xal & vmepdye To
H tob A, vmseégee xal ¢ H,8, K wov A, M, N,
xal & loov, loa, xal & Elavvov, EAarrova. xal éow
76 v H xal 1@ H,0, K tov A xal tov 4, T, E
b lodnig woAdamAdoia, Enednee éiv 7 omocmovy peyétm
omoswvoty ueyeddv lsov o mAijPog Exactov éxderov
lodxig moAdemidoov, 6oaxideioy oty Bv tov ueye-
ddv &vdg, todavtamddeia fovar xal Ta mdvta THV
naviov. Ous ta avte O xal vo A xal to 4, M, N
10700 B xal tov B, 4, Z lo‘émg dotl molleamideia:
EoTv apa og 70 A4 mpog t6 B, otrwg va A, I'y E
nedg ta B, 4, Z
'Eav &pa 7} omocaotv peyidn dvddoyov, Eora
og & tav fyovuévov medg &v Ty émoudvev, ovrwg
15 @mavre Te Nyovmeve medg Gwavra te émdusve Gmep
&8er detbou. ,
.
'Eev modrov medg devrepov tov avrdv &y
Adyov xal roilrov meds réraprov, telrov 4%
20 w@og tétagrov pelfove Adyov &yy 7 wmipmtov
neds Exrvov, xal pdroy mwedg devtepoy pelfove
Adyov £ket 9 méumrov medg ExvTow.
ITgpdvov pap ©d A meds Sevrepov 76 B vov avrov
érérw Adyov xal tolrov 6 I' mpdg téragrov o 4,
26 Tplrov 0% 70 I' medg téragrov 10 A pelfove Adyov
érw 7 mépnrov 10 E mpdg Favov 1o Z. Aéyw, Ome
xel moorov ©0 A medg devregov T B pelfove Adyov
e fimep wéumrov 10 E meog Exvov 1o Z.
1. flacgor Elacsor V. 2. rd] 6 P. tov] rov P,
8. loa] loov PBp. flaccoy Elacgoy P; Flarrow flarvov B

5. édv) av P. 6. lowr] lsov BF. 1. mollaxlaoix
10, zov B] litt. B e corr. F.  édot{] forar p.  11. ] o
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et K magnitudinem N, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor [def. 5]). quare, si H magni-
tudinem 4 superat, etiam H -4 @ -+ K magnitudines
A+ M+ N superant, et si aequalis, aequales sunt, et si
minor, minores. iam H magnitudinis 4 et H+ @ 4 K
magnitudinaom 4 <4 I' 4 E aeque multiplices sunt,
quoniam si datae sunt quotuis magnitudines quotuis
magnitudinum numero aequalinm singulae singularum
aeque multiplices, quoties multiplex est una magni-
tudo unius, toties etiam omnes omnium erunt multi-
plices [prop. I]. eadem de causa etiam .4 magnitudinis
B et 4 + M 4 N magnitudinum B 4+ 4 4 Z aeque
multiplices sunt. itaque
A:B== A+ T+ E: B+ 4+ Z [def. 5.

Ergo si quotlibet magnitudines proportionales
sunt, erit ut una praecedentium ad unam sequentium,
ita omnes praecedentes ad omnes sequentes; quod
erat demonstrandum.

XIII.

Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem
rationem habet, tertia autem ad quartam maiorem ra-
tionem habet quam quinta ad sextam, etiam prima
ad secundam maiorem rationem habebit quam quinta

ad sextam.
Al— I i M ! 1 Hi
Bi— dr— Ni——— K

Sitenim A : B=T:detI': 4> E:Z dlco,esse
etiam 4: B> E: Z.

FV, 12. 7] zé F. 16. mwvm] (alt.) mavea P. 20.
7} P; fizse B Vp 22. 7] P; nme BFV 23 piv yo
P, 1oy BF. 6. 1] P, Fm. t; fimse BVp, 28. E'Eus
£y P, djmee to E zoos 70 Z P.
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‘Exgl yap éovi twa tav udv I, E ledxig moAda-
nAdow, tov 8% A,Z dAle, @ Frvyev, lodug molia-
widowe, xal 1o piv vob I' moAdamAdoiov Tov To A
noddaxiaolov Vmsgéyel, 70 Ot oy E moldemidoiov
toU 1ot Z moddamiwslov ovy Umepéyer, eldipdo,
xel fotw tov piv I, E ledug moAlenddeia ta H, 6,
tov 0 A4, Z &lda, & Frvyer, lodmg mollamidoie
ta K, A, dore 16 ptv H zo0 K dmepéysv, vo ot @
t00 A uy Umegéyav: xal O6amddgioy uév dom 1o
H 00 I', tosavranddeiov &otm xal ©¢ M tov A,
o6anidooy 62 0 K vov 4, vosavrazmddeioy Eote
xal 60 N zov B.

Kal énmel dotwv og 10 A mog t0 B, otrwg to I'
n0g 10 A, xal sldnmren tov pdv A, I' lodxig wolla-
nidcie va M, H, tov 0 B, 4 &lda, & &rvyev, lod-
g mollamidoie te N, K, & doa vmepéyes vo M
tov N, vmepéyse xel 0 H tov K, xal & leov, loov,
xal & EAarrov, Elarvov. Umepéysr 0t 1o H vov K-
Dmegéyes doa xal TO M tov N. 6 0} @ tov A ovy
Omepéyers xal éote va uiv M, ® tov A, E lodug
nwodlanddeie, ta 68 N, 4 tov B, Z &Ada, & Ervge,
ledng moAdandacia® 10 dga A meds to B pelfova
Adpov e fimze ©0 E medg o Z.

’Eav &pa modrov meog Oevzegov tov alrov &y

1. Post yop add. Theon: w0 I' meos ©0 d pelfova Adyoy
fyee Gimeg 16 E meos 16 Z (BFVp); om. P. 2. tav 32 4,2
— wollawldoia] mg. m, 1 F. 8. z6] corr. ex ¢ m., 1 V,

705] (alt.) postea insert. m. 2 F. 7. &] supra F. 8.
Ante “dmeoézey ras. 2 litt. V. 9. pii] P; ov pj F; o:{,
BVp. 15. a] supra m. 2 F. 20. za] corr. ex to m. 1 V.

A] in ras. P, 21, ¢ 8¢ — 22: wmollemidoix] om. F. 22
10 dea A =mgog 6 B] in ras. m. 2 F, seq. uestig. 12 litt.

24, fza V.
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nam quoniam sunt quaedam®’) magnitudinum I') E
aeque multiplices, magnitudi-

Er——— . .
z | num autem 4, Z aliae quaeunis
Ps | aeque multiplices, et multiplex
A . magnitudinis I multiplicem

magnitudinis 4 superat, mul-
tiplex autem magnitudinis E multiplicem magnitudinis
Z non superat [def. 7], sumantur, et sint magnitudinum
T, E aeque multiplices H, §, magnitudinum autem 4, Z
aliae quaeuis aeque multiplices X, 4, ita ut H magnitu-
dinem K superet, ® autem magnitudinem 4 non superet.
et quoties multiplex est H magnitudinis I', toties
multiplex sit M magnitudinis 4, quoties autem multi-
plex est K magnitudinis 4, toties multiplex sit N
magnitudinis B. et quoniam est 4: B ==1I": 4, ot
sumptae sunt magnitudinam 4, I' aeque multiplices
M, H, magnitadinum autem B, 4 aliae quaeuis aeque
multiplices N, K, si M magnitudinem N superat,
etiam H magnitudinem K superat, et si aequalis,
aequalis est, et si minor, minor [def. 5]. uerum H
magnitudinem K superat; quare etiam M magnitu-
dinem N superat. @ autem magnitudinem 4 non
superat. et M, ® magnitudinum 4, E aeque multi-
plices sunt, N, 4 autem magnitudinum B, Z aliae
quaeunis aeque multiplices.®) itaque
A:B>E:Z
Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar-
tam eandem rationem habet, tertia autem ad quar-
1) péy et 3¢ lin. 1—2 inusitate quidem posita sunt,

neque tamen ita, ut ferri nequeant.
2) Cfr, lin, 6—8 cum lin, 9 sq.
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Adyov xal molrov meog tétagrov, tolrov 6 medg
tétagrov pslfova Adyov &yy 14 méumvoy meods Extov,
xel mooTov medg Osvtsgov pelfova Adyov Ee
néunrov mpos Exvov' mep E8er detfou.

5 ' [

‘Ecv modtov medg devregov tov avriv &yq
Adyov xal zoltov medg Téraprov, 76 8% mom-
tov 10D tolrov peifov f, xal 76 devregov rov
terdgrov pelfov f6tar, xdv lGow, l’aov, xav

10 éAazrov, ElarTov.

Igdtov yae ©0 A medg dem’eeov 70 B tov av-
Tov éérm Adyov xal zoivov 0 I' mpog téragrov o
4, peitov 0% f6rm 10 A rov I Aéyw, Gri.xal o B
tov 4 pstfov deruv.

16 ’Emel pap 1o A vov I’ ueifdy dorv, &ddo 6€, o
Frvgev, [uépedog] o B, 76 A Zpa meos t0 B pslfove
Adyov &yev fimep ©0 I' mpdg ©0 B. g 6% to A medg
76 B, ofrwg t0 I’ meds 10 A° xal 70 I' dpa mpdg
0 4 pelfove Adpov Fye fmep vo I meds o |B.

20 wedg 0 O} 0 aved pelfova Adyov Eyer, dxelvo Elao-
6dv dony: EAacoov dpa 10 J Tov B* dors peifdy
éote 6 B rov .

‘Opolwg 8% dsifopsv, Gti xdv lsov 3 10 A ©¢ I,
loov forar xal ©0 B ¢ 4, xdv Elaceov 3 ©d A

25 7ot I, flaocov Z6rar xal 16 B tov A.

'Eev dpa mpdrov mpdg Osvzepov Tov avrov &y
Adyov ol Tolvov medg téragrov, 7o O} memrov Tov
rolrov peifov ), xal 1o desvregov Tob terdrov usifov
fovac, xdv loov, loov, xdv &larvov, &arrov: Omeg

30 &de deifen
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tam maiorem rationem habet quam quinta ad sextam,
etiam prima ad secundam maiorem rationem habebit
quam quinta ad sextam; quod erat demonstrandum,

XIV.

Si prima ad secundam et tertia ad quartam eandem
rationem habet, prima autem tertia maior est, etiam
secunda quarta maior erif, et si aequalis, aequalis erit,
et si minor, minor. '
A T o S— Sit enim A4 : Be I': 4,6t °
Bi 1 da——  A>T. dico, esse etiam B> 4.

nam quoniam est 4 > I, et alia quaeuis magni-
tudo est B, erit 4: B> I'": B {prop. VIII]. uerum
A:B=1TI:4 quare etiam I': 4> T : B. sed ad
quod idem maiorem rationem habet, id minus est
[prop. X]. itaque B > 4.

gimiliter demonstrabimus, si 4 = I', esse etiam
Be==, et 81 4 <T, esse etiam B < 4.

Ergo si prima ad secundam et tertia ad quar-
tam eandem rationem habet, prima autem Cfertia
maior est, etiam secunda quarta maior erit, et si
aequalis, aequalis erit, et si minor, minor; quod erat
demonstrandum.

2. 10 tvéragroy B. fya Vo. dfimeg V. 8. fimee Vo.
9. x&v] xal d» V. xév] xal & Vo 13. 4] 4 ¢.
16. peifdy dove 76 A 7rov I' P. :o;l corr. ex zo6 V.  tov
corr. ex 16 V. 16. #rvye Vp. péye@og] om, P. 20. 8
m, 2 P, flarvoy F. 21 flascor F, 28.glsupram.1F, 24
xdy] xel, supra scr. &dv m. 2 V. Flatroy F.  26. flaz-
tov F. xal] om, V. 26. wedror] -roy inras. m. 2 V. 29,
flassor Elacooy p.
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e’

Te uéen vols @oavtowg moAlamiaciols Tov
avzov Eyec Adyov Angpdévra xavdlinia.

"Eotw yog lodxig moAlemAcdiov to AB tov I' xal
ro AE tov Z' Aéyw, ore dorlv g 10 I’ mpog 16 Z,
ottwg ©0 AB mpog to AE.

’Exel yag lodnig éorl morlamAdoiov t6 AB tov
I xal 26 AE vot Z, 3o &go fotlv v 1 AB ps-
yédn loa tg I, todavte xal év v9 AE loa 6 Z.
digerjode o ulv AB els ta vo I loa ta AH, H6,
@B, to 8 AE &lg to 16 Z loe ve AK,K A, AE"
Zovar 09 loov to miijPog tév AH, HO, OB 1 mhij-
9a tov 4K, KA, AE. xal ézel loa dovl ta AH,
H®, 8B diijlog, &6t 0% xal va AK, KA, AE
loa &idfhog, Zotiv &pa wg 0 AH mog 16 AK,
ottwg 10 HO® mpog 10 KA, xal o @B mog o AE.
fotar dpo xal og Ev Tdv fyovudvev meds Ev oy
émoudvav, olrwg Gmavia Ta@ NyovuEve mEog Gmavra
ta émopeve: forw dga wg 16 AH mpos 1o JK,
ofrwg 16 AB mdg to AE. loov 0% o piv AH
1w I'y 0 68 4K 6 Z* fotww dea wg ©o I' meog
t0 Z otrog 6 AB mgog o AJE.

Ta &pa uéen tols w6avres moAlamiwsios TOV
avrov Egse Abpov Angdévre natdidniec Omep #0s
detac.

XV. Pappus V p. 388, 4.

5. doxiv]m. 2 F. 7. doviv F. 8. peyéBa V. 11,
elg 1@ v® Z] in ras. m, 2 V. Z] seq. ras. 8 litt. V; Z
peyédn Bp. 12. #B] 8Eg (non F), BE B. 18. K4
HA V. fox adiniog V.  éotiv B. 14. ailyjloss) om.
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XV.

Partes et similiter multiplices eandem rationem
habent suo ordine sumptae.

Sit enim 4B magnitudinis I" et 4 E magnitudinis
Z seque multiplex. dico; esse I': Z = AB : AE.

nam quoniam 4B magnitudinis I" et 4E magni-

H ® tudinis Z aeque multiplex est,
Ai—~——B I quot sunt in 4B magnitudines
magnitudini I' aequales, tfot
etiam in JE sunt magnitudini
Z aequales. diuidatur 4B in partes magnitudini I’
aequales, 4H, HO, ®B, ¢t JE in partes magnitudini
Z aequales, 4K, KA, AE, erit igitur numerus mag-
nitudinum A4 H, H®, ®B numero magnitudinum 4K,
KA, AE aequalis. et quoniam AH — H® — OB
et 4K = K4 = AE, erit AH: AK—=H®:KA4
= @B : AE [prop. VII]. quare etiam ut una prae-
cedentium ad unam sequentium, ita omnes praece-
dentes ad ommes sequentes [prop. XII]. itaque AH
: AK == AB : 4E. uervm AH == I, 4K = Z.
itaque

K 4
4r——-—E Zi—i

I':Z == AB: 4E.
Ergo partes et similiter multiplices eandem ratio-
nem -habent suo ordine sumptae; quod erat demon-
strandum.

dotiy B, & nal ta] &7 seq. lacuna 9. 16. ®B] BO F.
AE) post ras. 2 litt, P. 21. zd] corr. ex o m. 1 p.
4K) 4 in ras. m, 2 P. Z] corr. ex K m, 2 F. 24.
£kee BF Vp.
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¢g’.

'Ecv téocapa ueyédn avdloyov 7, xal évai-
et evddoyov Eorac.

*Eerw véodage usyédn avdioyov va A, B, I', 4,
©g 70 A weog ©6 B, ovrwg 7o I meds ©6 4° Aéyw,
Ote xal éveddaf [dvddoyov] forar, g 16 A medg TO
Iy otrog 16 B mpdg 16 4.

Elljpdo yap vav ulv A, B lodxig moldamideie
t¢ E, Z, tov 6t I, 4 &AAe, o Evvyev, lodug modde-
nAdoie e H, @.

Kal émel lodxig éotl moAdemAdaiov T0 E zot A
xal 10 Z tov B, ra 8% pden roly doavrwg modlamia-
olog tov avrov Exs Adyov, Eorwv Gpa dg ©O A meds
t0 B, ottwg 16 E mpdg 10 Z. ag 0t 10 A meds To
B, ottwg to I' medg ©0 A4° xal dg dpa 7o I' mpdg
76 4, otrwg ©0 E medg t0 Z. modw, émel vd H, ®
tov Iy 4 loaxg dotl moAdamAdowx, Eoriv dpa dg To
I mog td 4, otrwg vo H meog ¢ 6. g 0 vo I
npdg ©0 A, [oPrwg] ©0 E medg 0 Z* xal dg dge 1o
E mgég ©0 Z, ottwg ©0 H medg 10 O, éav O tée-
oapa usyédny dvdloyov 7, ©o 0% medrov tov TelTov
peitov 9, xal ©o devregov ToD Terdgrov pelfov foTa,
x&v lgov, l6ov, xdv EAattov, Elevrov. & dea vmep-
éxer 10 E vot H, Umepéysr xal 76 Z tov O, xal &
loov, loov, xal & flarrov, EAartov. xal éoti To ulv
E, Z tov A, B locug molianidowa, ta 0t H, ® t6v

6. dvdloyor] om. P. Jora:s] doniy P. tog (alt.) om. F.
8. yd¢] supra F. 9. &) supra F. ot{] om. Bp.
wollaxldeior] -ov in ras. 18. loyov] P; idyoy 111%

Sévra nardiinla T'heon (BFVp) 15. ovtmc supra p; om.

16. Z] corr. ex & m. 2 V.  H, 6] 6, p- 17 nolle-
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XVI

Si quattuor magnitudines proportionales sunt, etiam
permutando proportionales erunt.

Sint quattuor magnitudines proportionales 4, B, I’,
d,ita ut sit 4: B==T: 4.
dico, etiam permutando esse
A: == B: 4.

sumantur enim magnitudi-
num A, B aeque multiplices
E, Z, magnitudinum autem I, A aliae quaeunis aeque
multiplices H, ®.

et quoniam E magnitudinis 4 et Z magnitudinis
B aeque multiplex est, partes autem et similiter mul-
tiplices eandem rationem habent suo ordine sumptae
[prop. XV], erit 4/:B=E:Z. verom A:B=1T": 4.
quare etiam I': 4 == E: Z [prop. XI]. rursus
quoniam H, ® magnitudinum I', 4 aeque multi-
plices sunt, erit I': 4 = H:® [prop. XV). uerum
I:4=E:Z. itaque etiam E:Z = H:® [prop. XI].
si autem quattuor magnitudines proportionales sunt,
et prima maior est tertia, etiam secunda maior erit
quarta, et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor
[prop. XIV]. itaque si E magnitudinem H superat, etiam
Z magnitudinem @ superat, et si aequalis, aequalis est,
et si minor, minor. et E, Z magnitudinum 4, B

A—i I
B A
E—+—+— i Hi—r—
Zr—+——i O —i—

xlaam] seq, za 8t péon tolg mmvtmc xollaxlaciog tov ad-
oy fxa lo‘zov lmp&éua xazailnle Bp 18. I'] in ras.
m. 17p. g 8é] all’ og F. 19, ovtmc] om. P. 20. 4]
(alt) e corr. V. 28. Elmmw, flagaor V., 24, 6] seq. ras.
11itt. V. xal 2] x&v Theon (BFVp). 25. xal o] xdy
Theon (BFVp). Zeus F. 26. ta dg — p. 48, 1: molla-
xldoie] mg. m. rec. p,
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I, 4 éide, & Ervyev, lodng moddamddowa: Eorw dga
&g 10 A mpog ©d I, oDrwg 6 B meog to 4.

'Eev &pa téocega ueyédn dvdioyov g, xal éved-
Act avddoyov Eoraw Omep Ede deitau.

5 14
‘Eav ovyxelusva usyédn dvdioyov 7, xal
draigedévra avadoyor Eotal.
"E6tm ocvyxslusva usyédn avdlopov ta AB, BE,
I'd, 4Z, ég t6 AB mpdg 0 BE, otrwg t6 I'd npdg
10 16 4Z° Aéyw, Om xal Oiaigedévra avadoyov Eotau, -
og ©0 AE mgog v6 EB, ovrwg 0 I'Z mpog ©0 AZ.
Elijpdwo yap tov utv AE, EB, I'Z, Zd lodxig
moAlamidoie va HO®, ®K, AM, MN, zév 6t EB,
Z 4 e, & Ervyev, loduig moddanddoia te K5, NII.
15 Kol émel ledxig fotl moAdemidsiwov 6 HO tov
AE xal ©6 @K tov EB, leaxig &ga dotl moAdamid-
oov t0 HO® tot AE xal 160 HK 10b AB. (cdxig
0¢ éot moAdamideov 10 HO 1ot AE xal ©6 AM
tov I'Z* lodug &pa éotl moldamddciov vo HK ot
20 AB xel 16. AM o0 I'Z. malww, émel loanig éori
wordamdaoiov t6 AM tov I'Z xnal to MN rov Z d,
lodxig doa éotl moddamAdoiov t&6 AM tov I'Z xal
t0 AN 1ot I'd. lodwmg 0% Wv modamAdoiov ©6 AM
100 I'Z xal 70 HK tov AB' [(odmg dea d6tl mol-
25 Aamddowov 160 HK 100 AB xal v6 AN zod I'd. e
HK, AN dga vdv AB, I'd loaxig otl moldamwicoia.

1. &) supra m. 2 F. 11, EBE BE Bp, et V e corr.
w20 A4Z) w0 Z4 F, V m. 2; JZ P. 12. EB] supra m.
2F, 17. HKJHinras. m. 1V, ABjAdecorr.m 2V.

18. AM] in ras. m. 2 V. 19, '2Z] T in ras. m. 2 V.
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aeque multiplices sunt, et H, & magnitudinum I, 4
aliae quaeuis aeque multiplices; itaque 4 : I'== B: 4.

Ergo si quattuor magnitudines proportionales sunt,
etiam permutando proportionales erunt; quod erat de-

monstrandum.
XVIIL

Si compositae magnitudines proportionales sunt,
etiam dirimendo proportionales erunt.

Sint compositae magnitudines proportionales 4B,
BE, I'd, AZ, ita ut sit AB: BE ==T'4:4Z. dico,
etiam dirimendo esse AE: EB==IZ: 4Z.

sumantur enim magnitudinum AE, EB, I'Z, Z4
aeque multiplices H®, 8K, A M, MN et magnitudi-
num EB, Z 4 aliae quaeunis aeque multiplices K5, NI
et quoniam H® magnitudinis 4 E et ® K magnitudi-
nis EB aeque multiplex est, erit H® magnitudinis
AE e} HK magnitudinis 4B aeque multiplex [prop. I].
uerum H® magnitudinis 4 E et 4 M magnitudinis I'Z
aeque multiplex est. itaque HK magnitudinis 4B et
AM magnitudinis I’'Z aeque multiplex est. rursus
quoniam 4 M magnitudinis I'Z et MN magnitudinis
Z 4 aeque multiplex est, erit 4 M magnitudinis I'Z
et 4N magnitudinis I'4 aeque multiplex [prop. IJ.
erat autem /M magnitudinis I'Z et HK magnitudi-
nis 4B aeque multiplex. itaque HK magnitudinis
AB et AN magnitudinis I'd aeque multiplex est.

&ee] in ras. m. 2 V. HK] K in ras. m. 2 V; AMP,
20. AB] Binrasm. 2 V; ’'ZP. 4AM) HKP. TIZ]
AB P. mdliw &xel — 21: rov I'Z] mg. m. rec. B; om. p.
21. Zd] 4Z BVp. 28. AN] 4H Vge corr. m. 2. 24,
tov] (prius) bis p.  4B] eras. p.
Euclidos, edd. Heiberg ot Menge, IL 4
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nid, éxel lodxig éotl moldaxlaciov 16 OK tov EB
xal 10 MN to6 ZAd, &t 0t xel vo K5 vov EB
lodxig moAdamAdoiov xal t0 NIT tov Z 4, xal 6vy-
tefly ©o OF vov EB (loaxig Zotl smoldemiaciov xal
10 MIT vo0 Zd. Kal énel dotiv og vo AB xpég vo
BE, oinws ©0 I'd mpog t6 AZ, xal eidnzrar tov plv
AB, I'd ledxig moAlamicoie t@¢ HK, AN, tov 0}
EB, Z4 lodxg moraxideia e OF, MII, & &pa
vmegéyer v60 HK tob O, vmepéys xal v0 AN tov
MII, xel & loov, loov, xal & E\atrov, Elatrov. Uxep-
egéro 0 160 HK 100 OF, xal xowov dpmpedévrog
100 OK Omeéyes doa xal 6 HO tov K5 dida
&l vmzpetys 10 HK vov OF, Umegeiys xal o AN tod
MIT" Ymeéyer &pa xal vo AN tov MII, xal xowod
apaipedévrog tod MN vmspéyst xal 0 AM tot NIT:
dote & vnepéys O HO tov K5, Vmepéyer xal vo AM
tob NII Gpolmg 07 Oelfopsy, Sve xdv loov 7 vo HO
1 K5, loov fovar xal ©v0 AM 6 NII, xav &Aarrov,
fAarrov. xal dov va plv HO, AM tov AE, I'Z
lodxig moAlexdaoia, ta 02 K5, NIT wov EB, Z4
e, & Etvyev, ledxig modlaxideia’ Eotiv dpa dg 1O
AE mpdg ©0 EB, otrmg ©6 I'Z medg 6 Z 4.

‘Eav &pa vyxelueva peyédy avddoyov 7, xel Seu-
ecdévra avaloyov forar: Omep £0e delkau.

1. dosty FV. 8. Z4) ZB F. 4. 1d] dea 6 Bp; doux
add. m. 2 F. 6. 4Z) Zd4 BVp. 7. AN) e corr. m. 2 V.
8. 24) 4Z P. BSeq. in Bp: dila & Zrvgey; idem V m. 2,
et F inras. m. 2 (om &), sed omisso loaxig (fuit in mg. m.
2, sed enan.).  10. flxgdow, flagsoy p. 12, dild] did’ PV,
18. t‘nupstp] PVp; vncoeizey B; vxepéges e corr. F. 10
HEK o6 OF vmeesize] mg. m. 1 P,  omeoeiye] p; oxeqeizey
PB; dmsgézee FV.  AN) AH in ras. m. 1 p.  16. omegézes]
-#yer in ras. P. KE] in ras. V. 18. forai] om. F.
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itaque HK, AN magnitudinum 4B, I'4 aeque multi-
plices sunt. rursus quoniam @ K magnitudinis EB et
MN magnitedinis Z4 aeque multiplex est, et K5
magnitudinis EB aeque multiplex est ac NJI magni-
tudinis Z4, etiam componendo @5 magnitudinis EB
aeque multiplex est ac M1 magnitudinis Z 4 [prop. II].
et quoniam est 4 B: BE=I'd: 4Z, et sumptae sunt
magnitudinum 4B, I'd aeque multiplices HK, AN,
et magnitudinum EB, Z4 aeque multiplices @ 5, M1IT,
si HK magnitudinem 65 superat, etiam 4N magni-
tudinem MIT superat, et si aequalis, aequalis est, et
si minor, minor [def. 5]. itaque HK magnitudinem
65X superet, et ablata, quae communis est, 6K,
etiam H® magnitudinem K5 superat. uerum si HK
magnitudinem @ 5 superabat, etiam 4 N magnitudinem
MIT ‘superabat [lin. 8 8q.]. ergo etiam 4N magni-
tudinem M1II superat, et ablata, quae communis
est, MN, etiam 4M magnitudinem NIT superat.
quare si HO® magnitudinem KX superat, etiam 4M
magnitudinem NIT superat. similiter demonstrabimus,
8i HO® = K5, esse eliam 4 M= NI, et si HO< K},
esse etiam AM < NII. et H®, AM magnitudinum
AE, I'Z aeque multiplices sunt, K5, N IT autem magni-
tudinum E B, Z A aliae quaeuis aeque multiplices. itaque
AE:EB ==TZ:Z4 [def. 5]

Ergo si compositae magnitudines proportionales
sunt, etiam dirimendo proportionales erunt; quod erat
demonstrandum.

flagooy, flacsoy Bp. 19. AE, I'Z] I'Z, AE Bp et F eraso
I 20 K5) KZ¢. 2.4 supram.2F. 29 24]2Z
in ras, V; 4Z Bp. ~ 28. §] #otas V, supra scr. m. 2 ¢.

4%
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vy’

‘Eav duponuéva peyédy dvdloyov 7, xal
cvvredévra avdioyoy E6ral

"Eotw dionuéva uspé®y avdéloyov ta AE, EB,

6 I'Z, Zd, dg 10 AE mpdg t6 EB, ovrmg 6 I'Z medg
10 Z4° léyw, Ot xal ovvredévra avadoyov Eereu,
g 10 AB mpég ©0 BE, otrwg 10 I'd meds ©6 Zd.

El pag w1 éovwv g 6 AB medg t0 BE, otrag

70 I'd mdg 0 AZ, Eotas g t6 AB medg ©o0 BE,
10 otrmg td I'd Hjror medg Flasody vi vob AZ 4 mpdg
pelfov. ‘

"Eotw ngotsgov mpoég fAacoov t0 AH. xal émel
éotiv ag ©0 AB 7meds t6 BE, obrmg to I'd medg 0
AdH, evyxeiueva peyédn dvdiopdy foviv' @ore xel

16 Qipedévra avddoyov fotar. &6ty dpa og 14 AE
npdg 0 EB, obrwg 6 I'H meog v6 HA. Omoneiron
0 xal @g ©6 AE mpog ©0 EB, otrmg t6 I'Z meds
0 Zd. xal og dga 6o I'H mpds 6 HA, otras td
I'Z mpds 10 Zd. pstfov 0 70 medrov 10 I'H vov

20 tolrov tov I'Z° pslfov dpa xel ©o devregov vd HA
tovU tevagrov tov Zd. dlda xal Elavrov: Omep fotly
advvarov: ovx dga Zotly g 16 AB meds vo BE,
ottmg 10 I'd mpog Eacoov tot Z4. ouolwg 0% Osl-
Eouev, 0Tt 000% mpdgs uelfov' mplds avrd dpa.

4. AE] A PBFV. &. I'Z] (prius) ' PBFV. 6. Z4]
4Z F. 7.t) (alt)om. P. ZA]AZF. 9. 3] (alt) om. P.
4Z) PF, Vm. 2; Z4 Bp, Vm, 1. og 16 — 10: 70 I'd]
mg. m. 2 V. 10. flacooy w] Elarrov %, supra scr. T: m. 2.

tob] o rov F.  JZ)PF,Vm. 2; Zg Bp.  12. flazsor F.

18. &g 16) dov P, ut iam lin. 9 et postea saepius, BE]
BO® ¢. 1d] (quartum) om. B. 14, domr) e corr. B. 16,
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XVIIL
Si diremptae magnitudines proportionales sunt,
etiam compositae proportionales erunt.

E g  Sint diremptae magnitudi-
Ar————+——1B nes proportionales A4 E, EB,
ZH I'Z,Z4, ita ut sit AE: EB
o =TIZ:2Z4d. dico, etiam
compositas proportionales esse,

AB:BE=TIAd:24.
nam si non est AB: BE=1TIAd:4Z, erit ut 4B
ad BE, ita I'4 aut ad minus magnitudine 4Z aut
ad maius.
prius ‘ad minus 4 H aequalem rationem habeat. et
quoniam est AB : BE == I'd : 4 H, compositae magni-
tudines proportionales sunt. quare etiam diremptae
proportionales erunt [prop. XVII]. erit igitur
AE:EB=TH:H4.
supposuimus autem, esse etiam AE: EB=IZ:Z4.
quare etiam I'H : Hd = I'Z : Z.d4 [prop. XI}]. sed
prima I'H maior est tertia I'Z; itaque etiam secunda
H 4 maior est quarta Z4 [prop. XIV]. uerum etiam
minor est; quod fieri non potest. itaque non est
ut 4B ad BE, ita I'4 ad minus magnitndine Z 4.
similiter demonstrabimus, ne ad maius quidem aequa-
lem rationem habere I'd. itaque I'd:Z 4= AB: BE.

I'—- 4

THII'Bg (non F). 18. Z4] 4Z F.  xal dg dea — 19:
t0Z4]mg. m.2V.  18. ©6] (tert.) om. B. 19, pzifove P
m. 2, sed corr.  21. revagrov] in ras. p. flacsoy Bp. 28,
flatztoy P, Z4] in ras. m. 2 V; 4Z Bp.
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‘Eay &pa Oupenuéve psyédn dvdioyov ), xal evv-

tedévre dvdloyov fotar Omesp &0s delfeu.
: 8

‘Edv 7 dg SAov meds SAov, oDrws dpaieedly
weog apaipsdév, xal vé Aotmdy meog to Aos-
nov Eotar dg GAov medg Glow.

"E6rw pag og SAov ©d AB mpog Siov 1o I'd, ov-
rog dpaigsdty vo AE medg dpaigediy to I'Z: idyw,
61c xal dowwdv vd EB mpog Aowmov vo Zd Eorew ag
0iov 76 AB medg SAov o I'd.

"’Enel yap lotwv g 16 AB mpdg to I'd, otrwg o
AE mgog vo I'Z, xal évaliaf og té BA mpds ©o
AE, ottag 50 AT npdg 1o I'Z. xal émsl cvyxelpsva
ueyédn avaloyov éotiv, xal diaipedévre aviloyov
fotor, dg 10 BE mpdg v6o EA, otrwg ©d AZ mpdg
10 I'Z' xal dvalidt, g 16 BE mpdg ©0 42, otrmg
t0 EA mpdg ©0 ZI. &g 6} vo AE mgdg 16 I'Z, oD-
twg Vmoxeitar 6lov 1O AB medg Gdov o I'd. xal
Aowmdv &ga vd EB-meds Aouwdv 10 ZA Eorvaw ag GAov
t0 AB mgdg Sdov 7o I'4.

"Exv dga 7] dg Olov mdg 8iov, oDrag dpaipediv
7QO0s dpaiesdéy, xal TO Aowmdy meog To Aowmdy Eoras
og 3Aov mpdg Olov [Omzp £dec Oetbws].

[Kal émel 20ely0n og 60 AB mpog ©0 I'd, orwg
©0 EB o ©6 ZAd, xal évallet og 160 AB mpds to
BE otrwg 10 I'd mpdg ©0 Z 4, ovyxslpeva Zpa ueyédn
dvdaloydy éoviv: delydn 0t og vo BA meog 10 AE,
ottwg 10 AT meds ©6 I'Z* xal latv dvaoroépavri).

1. 7] fovas ¢ (non F). 2. forau] eras. F. 8. dpaupe-
&by vo AE medg] mg. m. 2 F. 9. mods] meds 6 @. 10,
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Ergo si diremptae magnitudines proportionales

_ sunt, etiam compositae proportionales erunt; quod erat

demonstrandam. .
XTX.

Si totum ad totum eandem rationem habet atque
ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reliquum ean-
dem rationem habebit ac totum ad totum.

Sit enim AB:I'd == AE:T'Z. dico, esse etiam

E
Al + 1B

Z
Tt — 14

EB:Zd4d=AB: T4,

nam quoniam est 4B : I'd == AE:I'Z, etiam per-
mutando est BA: AE = AI': I'Z [prop. XVI]. et
quoniam compositae magnitudines proportionales sunt,
etiam diremptae proportionales erunt,

BE:EA = A4Z:I'Z [prop. XVII}.
et permutando [prop. XVI] BE: 4Z = EA: ZT. sed
supposuimus, esse AE:I'Z = AB:I'4d. itaque etiam
EB:ZAd e AB:T'4.

Ergo si totum ad totum eandem rationem habet
atque ablatum ad ablatum, etiam reliquum ad reli-
quum eandem rationem habebit ac totum ad totum;
quod erat demonstrandum.

dlov] (&lt’.lz m. 2V. 11, dons ¢ (non F). Glov w0 AB xeos
olov 6 Theon (BVp, F euan.). 18. A} T'a P. 14,
douv] F; doms PBVp. 15. Post og add. &ee Pm. rec.,
V m 2 Bp. 16. I'Z] ZI' P. évailat &gu feriy Theon
(BFVp). 19. Zd] 4Z P.  21. =mos apeaigedér] mg. F.

24. xdoiopa mg. m. 2 V. xal émel] euan., del. m. 2 F.

25, w6 Zd4) Zd P. 26. v6 ZJ4) F; Zd4 P; w6 42 V,
Bp in ras. ~ 27. domy] in ras. m. 2 V; forer Bp. Ot nal
&g P. 1 AE}AE Bp.  28. % I'Z] D'Z Pp.
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ITégiopa.
"Ex 07 tovrov pavepov, Ot duv ovpxelpsve uspédn
dvaloyov 7, xal dvacreépevr. dvdioyov Eorar: Gmsp
&0z Ocitan.

’

x.

‘Eav 9 tola pepédn xal &lde adrols loa Td
xdidog, 6Uvdvo AepPavipeva xal év Té avrd
Adyw, 8¢ [oov 82 10 mpdTov Tod Tplrov peifov
7, xel 7o réragrov Tov &fxtvov peifov Eotal,
x&v {gov, [6ov, xdv EAerrov, flarrov.

"Eotm vole usyédn ta A, B, I, xal GAAa avrolg
loa 0 wiijdos ta A, E, Z, ovvdvo Aeufavipeve év
16 avr Adyo, dg plv 0 A meds ©0 B, ovtaws t0 4
npog 10 E, oog 62 160 B mpog 16 I, otrws 16 E mpog
70 Z, 00 leov 8% peifov fotw t0 A tov I Aéyw, O
xal 10 4 tob Z peitov fotar, xdv loov, ldov, xdv
Elatrov, Elatrov.

'Ensl pag peifov doti 1o A vov I, &Ado 0 = 1o
B, 16 0} psitov mpds ©0 avrd uslfova Adyov e
fimep to EAarrov, 10 A &oa meds ©d B pelfova Adyov
&ye fimeg vo I mpog ©0 B. add’ og pdv 10 A meog
70 B, [otrwg] 0 4 meog ©0 E, &g 0t ©o I medg 7o B,
avdmaiy ovtwg t0 Z medg 10 B xal to 4 &pa mpos
16 E pelfova Adyov Eye fimsp 10 Z zpdg 70 E. tév

1. wégtope] mg. PFBp; om V. 4. Seq. scholium; u,
app. 7. xei] om. g; m. 2B, 10. xév] xal ddy P.  x&y]
forae, xal éav P. flagooy, Elaccoy Bp.  12. xal v Bp;
nal supra m. 2 F. 14. E] (alt.) ante ras. 1 litt. V. 17.
fizggoy flwsdoy Vp. 21. e¢ldd B.  22. ofrewg] om. P

wE]EP. TI]JIP;toadd m rec; 6 Z ¢p. 1o
B]BP;td Egp. 23. dvimaliv] nalto 4 9. 10 E)E ¢;
sequentia euan. F. .
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Corollarium.?)
Hine manifestum est, si compositae magnitudines -
proportionales sint, etiam conuertendo proportionales
eas fore. — quod erat demonstrandum.

XX .

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero
aequales, binae simul coniunctae et in eadem propor-
tione, ex aequo autem prima tertia maior est, etiam
quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis erit,
et si minor, minor.

Sint tres magnitndines A, B, I' et aliae iis numero
aequales 4, E, Z, binae coniunc-

Ar— 1 dr 1 . . .
B Eri t_ae in eadem proportione, sci-
I : . licet 4 : B=d:E,et B:T

=E:2Z, et sit 4>T. dico,
esse etiam 4> Z, et si A=1T, esse 4 =Z, et si
A<LTI, esse 4 < Z.
nam quoniam A > I, et alia quaeuis magnitudo
est B, et maius ad idem maiorem rationem habet
quam minus [prop. VIII], erit 4: B> I': B. uerum
A:B=A4:E et e contrario [prop. VII coroll.]
I''B=2Z:E.

1) Quae praecedunt nerba p. 55, 24—28 immerito ab Sim-
sono aliisque unituperantur; nam ueram continent demonstra-
tionem conuersae rationis. demonstrauimus enim (p. 55, 19
AB:T'd = EB:24, unde AB: EB == I'd : Zd; sed sim
erat (p. 55,12) BA: AE == AT : I'Z; tum u. def. 16. nihilo
minus hic locus interpolatus esse uideri potest (sed ante
Theonem), quia Euclides numquam corollarii rationem reddit,
id quod ipsins uocabuli mdesopa motioni (Proclus in Eucl.
%hsm. 303) aduersatur. buic loco similis est interpolatio

eonis post V, 4.
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0t mpog 1o avrd Adyov dviev To uelfova Adyov

CEqgov pslfdv domv. pelfov doa 10 A ot Z. OSuolwg

10

15

20

87 dslkousv, Stu xdv lsov 7 10 A vé I, loov fora
xel 10 4 ¢ Z, x&v Eerroy, Elarrov.

'Eav &pa 1§ tola ueyidn xal &Ade adroly low 7o
nifidog, ovvdvo Aaufeviusva xol év t6 alrg Adye,
00 leov 8} ©o mpdrov tov telrov uslfov 7, xal Td
téragrov vov Exvov pstfov Eorar, xdv loov, leov, xdy
fAartov, EAtrov: Omep Ede detfau.

xe’,

'Eav 7 vola ueyédn xal &iie avrols loa ©o
nifjdog avvdvo Aaufavipeve xal v td avrdp
idyw, 7 O vetapayufvy adrdv 3 dvadoylw,
00 loov 82 ©6 medTov ToU TolTov mEifov 7, xal
70 téragrov Tov fxtov pelfov f6rar, xdv loov,
leov, xnav datrov, flatrow.

"Eovw tole ueyédn ta A, B, I' xal &Ade alroly
loa ©0 wAfjdog v 4, E, Z, evvdvo Aaufeviueve xel
v tp avtd Adyw, form O} Terapayuivy adtov 14
dvadoyle, og piv 10 A mpdg ©6 B, ottwg vd E meog
0 Z, og 0% ©0 B mpog ©0 I, otrwg 10 4 meog To
E, 8¢ loov 8% 70 A vov I' pseitov éoro* Aéym, Ori xal
10 4 tov Z pelfov Eotar, xdv leov, loov, xav EAat-
tov, £larrov.

1. 0 avzo’] avzé Bp; in p supra scr. £d. 2. ueivo
peifov Theon (BFVp). douv] P; comp. p; dore BFV.
eifoy] corr. ex pelfoy V. 8. 76 4] mg. m. rec. F. 4.
']l corr. ex tp P. flasgoy, lasooy D. 8. loov farae,
uav P 9 Elauor, tlaoooy EP 16. flwscor, flacsoy FV p.
ey é0n amﬂ.oyov PBFVp; corr. Gregonus )] e

corr m. 2 19. %] om. B; euvan. F; og 9. 22, vo 4]
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itaque etiam 4:E> Z:E eorum autem, quae ad
idem rationem habent, maius est, quod maiorem ra-
tionem habet [prop. X]. itaque 4 > Z. similiter de-
monstrabimus, si 4 == I, esse etiam 4 == Z, et si
A < T, esse etiam 4 < Z.

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem
proportione, ex aequo autem prima tertia maior est,
etiam quarta sexta maior erit, et si aequalis, aequalis
erit, et si minor, minor; quod erat demonstrandum.

XXI.

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis numero
aequales, binae simul coniunctae et in eadem pro-
portione, et perturbata est earum proportio, et ex
aequo prima tertia maior est, etiam quarta sexta
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si minor,
minor.

Sint tres magnitudines 4, B, I' et aliae iis nu-
mero aequales 4, E, Z,

Ay 1 A . : ;
Bi— 1 B Pmae simul comux.lctae et
M 2z in eadem proportione, et

perturbata sit earum pro-
portio, ita ut sit 4 : B=E:Z et B:I'=4: E
[def. 18], et ex aequo sit 4> I. dico, esse etiam
Ad>Z,¢et 8i A=1T, es86e 4=2, et si 4 <I,
esse 4 < Z.

corr. ex ro6 4 V. 28. xav] (alt.) xal P. fladoor, flao-
goy V.
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'Exsl yag uelfov doti ©0 A tov I, ¢ddo 04 © ol
B, 10 A dpa medg td B uslfova Adyov Eye ijmep o
I’ ®meog 16 B. @A’ og plv ¢ A medg z0 B, otrmg
20 E mpds to Z, og 0% v0 I medg to B, dvamaiiv
' 5 ottwg 0 E meog 10 4. xel 10 E dpe medg 10 Z
pelfove Adyov Eysu fimep to E mpdg 10 4. =:@dg O -
0% ©0 avto peifove Adyov Eyai, xstvo EAasodv doriv:
flagoov Gga Zotl 10 Z tov A° pstfov Fpa detl vd 4
tov Z. Opolmg Oy Osifopev, Gte xdv ldov gj 10 A ¢
10 T, loov ¥orew xal v0 4 v6 Z, xdv EAatvov, FAatrov.
'Eav dpa 7 tole upeyéfy xal &Ade adrols loa ©d
nAfjdog, ovwdvo AauPavipeve xal v T6 avid Adyw,
7 O} rerapayudvy edrav ) dvaldoyie, 8’ lGov & o
medTov Tov tolrov pelfov 1], xal 0 téraprov roi
15 Exvov uetfov fotau, xdv ldov, lGov, xdv EAarrov, élat-
Tov' GOmep &0ee Osifa.

xf’.

'Eav 7] 6mo6aotv ueyifn xal &lla adrols

loa to mAfjdog, 6vvdvo AauPavipsve xal év
20 £ avt@ A0ym, xal 6. [6ov év 16 avrd Aoye
Eoral.

"E6ta Omocaotv ueyédn ta A, B, I' xal dAle av-
tolg loa v mAyPog va 4, E, Z, cvvdvo Aaufoaviueva
v tp avrg Adyp, og pdv t0 A.meds 70 B, otreg

25 10 4 meog 1o E, g 0t 10 B mpdg v0 Iy ovrmg 0 E
npog 70 Z* Adyw, dw xal OC loov &v 16 avrd Adye
Eoral.

2. 4] supra P. B] seq. ras. 1 litt. V. 7. éxeivo] -0

add. m. 1 p. {flerrov F. 8. Fleccor] om. F; lavrov B.

for/] (alt)om. FV. 9. 5] om.B. 10. xal] om, F. #led-
ooy, flaceoy Vp. 11. 7] om. o. nal] § wel FV,
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nam quoniam 4 > I, et alia quaedam magnitudo
est B, erit 4: B> TI'": B [prop. VIII]. uerum '
A:B==E:Z
et e contrario [prop. VII coroll.] I': B = E: 4. ita-
que etiam E:Z>E:d. sed ad quod idem maio-
rem rationem habet, id minus est [prop. X]. itague
Z2< d. quare 4> Z. similiter demonstrabimus, si
A==1T, esse etiam 4 =127, et 8i 4 < T, esse 4<Z.
Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem
proportione, et perturbata est earum proportio, et ex
aequo prima tertia maior est, etiam quarta sexta
maior erit, et si aequalis, aequalis erit, et si minor,
minor; quod erat demonstrandum.
XXII
Si datae sunt quotlibet magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae et in eadem
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione erunt.
Sint quotlibet magnitudines 4, B, I et aliae iis nu-

Ar——i Bi— I'—————
d— Ei—1 Z)—
Hi | | Kt——y—1 M

6——— Adi——— Ni———
mero aequales 4, E, Z, binae simul coniunctae in eadem
proportione, ita utsit 4: B=d:Eet B:I' = E:Z.
dico, eas etiam ex aequo in eadem proportione fore.!)

1) H 0. 4: = 4:Z (def. 17).

185. Elaaoov, flaccoy V. 19. xaf] om. Bp. 25. 6]
g)nmum) -6 in ras. m. 1 B. 27. #dovrar Bp. Dein add.
heoIt’l o5 ©0 A medg to I', ofrwg 10 4 meds t0 Z (BFVp;
om. P).
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Elijpdo pag tov ulv 4, 4 ledug mollexdddia
ta H, 8, tov 6% B, E &, & frvyey, (odug wolla-
nddoie ta@ K, A, xel & vév Iy Z &dde, & Evgey,
lodxig woAdemddoie ta M, N.

Kal énel éovwv og 10 A mpdg 6 B, otrwg v0 4
7pog 70 E, xal sldnwrar tov pdv A, 4 (odug moAda-
mAaoie va H, 8, v 8% B, E &, ¢ Ervyev, lodxig
moddanidoie ta K, A, forwv &oa og t6 H mpog 1o
K, ovtmg 10 @ mpog 10 4. dix o evra O xal dg
70 K mpdg ©0 M, otrwg 1o A meog 0 N. émel ovw
tole peyédn dotl va H, K, M, xal dlia avvoly loc
10 mifidog ra @, A, N, 6bvdvo lapfaviusva xal v
to avrd Adye, 00 lsov Eow, &l vxepéyer o H tov M,
vnepéyer xal 16 @ rov N, xal & loov, loov, xal &
&avrov, Elavrov. xal for e piv H, @ tév 4, 4
lodxig mwodlamidoie, e 08 M, N vdv I, Z &Ada, @
Frvyey, lodug mollamddaia. Eotiv doo @g TO A mog
z0 I, otrmg 10 4 mpdg o Z.

’Eav dpa ) omooeoty psyédn xal e adrolg loe to
mwAjBog, ovvdvo dapfaviusve év T avrd Adyw, xal
00 loov v 16 adrp Abye forar Gmep Edev Oeitar.

. xy .

'Ecv ) tola peyédn xal &Ade avrols lda 1o
xAj8og evvdvo AapPavipcve v té avtd Adyo,
7 6t tetapayufvy adrév 3 dvaloyle, xal 80
loov év t6 avtd Adye Eorac.

Ra
(S ]

om. F? 8. @] om. F, 5. med¢ t6] in ras. p. 7.8
m rec. p. &]m 2F. 9 meig] om. @. - 12 & 6, 4,

2. &é] om. 'ﬁ In F in hac pag. complura euan.
N)] om. p; m, 2 V; mg. m. rec. B. = 15. flacoor, flagoor p.
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Sumantur enim magnitudinum 4, 4 aeque multi-
plices H, 6, et magnitudinum B, E aliae quaeuis aeque
multiplices K, 4 et praeterea magnitudinum I', Z aliae
quaenis aeque multiplices M, N. et quoniam est
A:B = A4:E, et sumptae sunt magnitadinum A4, 4
aeque multiplices H, ® et magnitudinum B, E aliae
quaeuis aeque multiplices K, 4, erit H: K = &: 4
{prop. IV]. eadem de causa etiam K: M == 4: N,
iam quoniam datae sunt tres magnitudines H, K, M
et alire iis numero aequales ®, 4, N, binae simul
coniunctae et in eadem proportione, ex aequo, si H
magnitudinem M superat, etiam @ magnitudinem N
superat, et si aequalis, aequalis est, et si minor, minor
[prop. XX]. et H, ® magnitudinum 4, 4 aeque mul-
tiplices sunt, M, N autem magnitudinum I, Z aliae
quaeuis aeque multiplices. itaque 4:I'=4:Z [def. 5].

Ergo si datae sunt quotlibet magunitudines et aliae
iis numero aequales, binae simul coniunctae in eadem
proportione, etiam ex aequo in eadem proportione
erunt; quod erat demonstrandum.

XXIIL

Si datae sunt tres magnitudines et aliae iis nu-
mero aequales binae simul coniunctae in eadem pro-
portione, et perturbata est earum proportio, etiam ex
aequo in eadem proportione erunt.

16, ] m. 2 F. lsrlmmmiP 4] in ras. m.
2P. Post Z in P add. nal évadiaf (&ox forly mg. m. 1) d¢
T 4 nooc 0 A (m ras. m. 2), oftog o I' (in ras, m. 8)
xgds 10 Z. 7] om. p; m. 2 B.  24. Supra é» add.
xa{ F. 26 é'cowcu BFVp.
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"Eoto tole usyédn ta A, B, I' xal &Ade avrolg
loa ©0 mAjdog ovwdvo Aeufeviueve év v¢ avrd Adye
% 4, E, Z, Eotw 0% tetapayudvy adrdv 4 dveloyle,
o3 udv 10 A medg ©6 B, ovrwg vo E mpos 10 Z, g
0 16 B mpog 0 I, otrwg 10 4 mpos 70 E* Aéym,
Ore dovly g 70 A mpdg 0 Iy, oVrwg ©d A medg 70 Z.

Elijpdo tov piv A, B, 4 lodng moldewdeia
e H, 6, K, toy 8¢ I, E, Z &ida, & Ervyev, lodxig
moAlandacia ta A, M, N.

Kal insl lodug dotl moddamdaoie va H, 6 v
A, B, t& 0% péon roly doavrog mollawlaciows Tov
avtov Eyee Adyov, éoniv dpa dg to A medg vo B, ob-
tog t6 H medg 16 O. dix 1 adra &4 xal ag 70 E
7%0g 70 Z, o¥twg 10 M mpds 10 N xal éovwv dg td
A mpog 70 B, otrwg 10 E medg 10 Z* xal wg dex
t6 H mpég 16 O, ovrmg ©0 M mpdg 76 N. xol émsl
dotv dg 16 B mpog vo I, ottwg 10 4 meds 1o E,
xel évaddaf g t¢ B meog 10 4, ovrwg 1o I' meog
70 E. xal éwel va ®, K rdv B, 4 lodug éotl mol-
Aewdaoie, e 8% pépn volg lodxig moldamdaoiog TOV
avtov Eger Adyov, forwv &po dg 10 B medg 1o 4, ob-
tog 10 @ mpog ©0 K. add’ og ©6 B mpds 0 A, ob-
tog 10 I' mpdg 10 E* xal og &pa 70 O mpds 10 K,
ottwg 70 I’ mpog 70 E. madw, émsl ta A, M tov
I, E lodxig dot. modlamidaia, iotiv dpa @g 7o I'
npog ©0 E, obtwg 10 A meog 10 M. @Al &g vo I'

2. Supra év add. xe/ m. 2 F. 8. teretagaypévny P, sed
corr. 1. 4] ecorr. p. 8 & frvzev] mg. m. 2 post laca-
nam b litt. F.  10. H] post ras. 1 hitt. F. ~ 12. xef douy F.

14. obrog] xal B; om. p.  15. ofzms] om BVp. Post
hoc uerbum rep. F lin. 18: =6 H — 15: 70 B.  16. ofrag)
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Sint tres magnitudines 4, B, I" et aliae iis numero
aequales binae si-

A— B — . .
mul coniunctae in
d— E—— Z—
eadem propor--
Hi—f—t—1 O@1—+—— Ap—1— G A E Z e
one
j, quE—— Mr————j Ni—i—i y =

perturbata sit
earum proportio,ita ut sit 4/: Be= E: Z et B: '=4: E
[def. 18]. dico, esse 4: == A4: Z.
sumantur magnitudinum 4, B, 4 aeque multiplices

H, 8, K et magnitudinum I, E, Z aliae quaeuis aeque
multiplices 4, M, N. et quoniam H, & magnitudi-
num 4, B aeque multiplices sunt, partes autem et aeque
multiplices eandem rationem habent, erit 4: B==H:®
[prop. XV]. eadem de causa erit E: Z = M: N. et
A:B=E:Z. itaque etiam H:8 = M: N [prop. XI).
et quoniam B:I' = 4:E, etiam permutando erit
B:4=T:E [prop. XVI]. et quoniam &, K magni-
tudinum B, 4 aeque multiplices sunt, partes autem et
aeque multiplices eandem rationem habent, erit

B:4=86:K [prop. XV].
uerum est B: 4 =1I": E. itaque etiam

®: K =TI E [prop. XI]
rursus quoniam 4, M magnitudinum I', E aeque mul-
tiplices sunt, erit I': E == 4 : M [prop. XV]. uerum

om. BFVp. 17 oStog om. BFVp. 18. Post E add. xal
ellgnras tdv plv B, 4 oanig mollamldoia w 8, K oy 3}
P E ulla a E:vzn lcmuc nollanlaﬂa T A M, fouy
dox ¢ 10 o ueos 0 4, otrog t0 K moog 1o M Bp et V
mg. m. 2. 18. o¢] om. ’F. B] seq. ras. 3 litt. . od-
mc] om. BFYp. 19, B, 4] in rae. 21. otmnc] om.
FVv. 22 ov‘ms] om. BFVp 28. a)c dou 76 O] in ras.
m 2 V. 24 ofrwg] om. BFVp. 26. oPrag] om. F.

Euoclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 5
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npds 16 E, otrwg 70 O mpos vo K xal dbg dpa 0
® mpog 10 K, obrwg 10 A medg to6 M, xal dvallak
dg 10 @ mpdg 10 A, v K mgos 16 M. &deiydn O}
xal og 10 H mpdg ©6 @, ofrwg 16 M mpdg 10 N.
énel ovv Tola peyidn dorl ta H, O, A, xal &l
avroly loa 10 wAfjdos 1 K, M, N evvdvo AapPavo-
peve v T avrd Adyw, xal doTiv avtay tevageyuivn
n avadoyla, 8’ loov &pa, & vmseéyer 10 H vod A,
vnegéyse xal to K rov N, xal & ioov, loov, xal &
8arrov, Elarrov. xal éov. ve plv H, K vdv 4, 4
lodxnig modlamddoie, ta 6% A, N zov I', Z. fonwv doa
wg 10 A mpog 1o I', otrwg 70 A meog o Z.

‘Eav &ga 7 tola peyédn xal dAda avroly loa to
wAfjdog ovvdvo Aapovipsve dv 16 adng Adyw, 7 O}
tetagayudvy avrdy 1 dvadople, xal 8 loov v ©d
avrd Adyo forar: omep E0eu detfar.

%0’

‘Eav modrov mgog devtégov vov avrov &y
Adyov xal rolrov meog tévagrov, &gy 8% xal
néuntov meog devregov Tov adrov Adyov xal
Extov modg téragrov, xal cvvrediv wodvov xal
méumwroy medg devrsgov Tov avrov Efer Adyov
xal tplrov xal Extov meds téragron.

2. oftwg] om. BFVp. Hic quoque nonnulla in F ita
enanuerunt, ut legi non possint. 4. »a(] supra V. of-
twg] om. BFVp. 5. focly dvdloyoy Theon (BF Vp). dile]
supra F. 7. Ante v m. 2 insert. xa( F, in quo hic nonnulla
sustulit resarcinatio. 8. #] om. P. 10.  Zlaocoy, Flacooy
BVp. 11, 4, N tév I', Z] in mg. transeunt m. 1, seq. in
mg. alla & frogey lodwg, dein 1n textu wmollazideia F;
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I': E=6:K. quare etiam @ : K = 4 : M [prop. XI],
et permutando [prop. XVI] @: 4 = K: M, sed de-
monstratum est, esse etiam H: @ = M: N. iam quo-
niam datae sunt tres magnitudines H, @, 4 et aliae
iis numero aequales K, M, N, binae simul coniunctae
in eadem proportione, eb perturbata est earum pro-
portio [def. 18], ex aequo, si H magnitudinem A
superat, etiam K magnitudinem N superat, et si ae-
qualis, aequalis est, et si minor, minor [prop. XXI].
et H, K magnitudinum 4, 4 aeque multiplices sunt,
A, N autem magnitudinum I, Z. itaque 4:I'=4:Z
[def. 5].

Ergo si datae sunt tres magnitudines et aliae iis
numero aequales, binae simul coniunctae in eadem
proportione, et perturbata est earum proportio, etiam
ex aequo in eadem proportione erunt; quod erat de-
monstrandum.

XXIV.

Si prima ad secundam eandem rationem habet
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam
compositae prima et quinta ad secundam eandem
rationem habebunt ac tertia sextaque ad quartam.

loang mollamiaoie add. Bp. 12. I'] corr. ex B m. 2 P.
14, xal év P; xafadd. in mg, m. 2 F, sed evan.  16. fora:]
om. P. 18. Fyp] &ze P.

5*



68 EITOIXEION ¢,

ITgavov pag ©6 AB mpog devregov vo I vov av-
Tov égérw Adyov xal telrov 10 AE mpdg tévagrov o
Z, {fvo 0% xal wéumrov vo BH mpog Sevrsgov to I
T0v avrdv Adyov xel Extov ©d EG mpog téragrov o

5 Z° Adyw, Otr xel cvvrediv mparov xal méumrov 7o
AH ngog Sevrsgov 0 I' vov adrov ke Adyov, xal
Tolrov xal Extov ©0 46 meog révagrov 7o Z.

"Enel pog dotiv wg ©0 BH mpdg vo I, odrwg 10
E® mpog 10 Z, avimaiw &pa og vo I' mgdg vo BH,

10 oftwg td Z mpdg ©d EO. émel ovv dotwv dg 10 AB
npds ©0 I, oVrtwg 160 AE mgog ©0 Z, og 0% 70 I'
n@og 0 BH, otrag ©0 Z meds ©0 EB®, 8 lsov dpu
dotly @g 10 AB mpog ©0 BH, oltwg 10 4E mpdg o
E®. xal énel diponuéve peyédn dvdioyov forv, xal

16 ovvredévra avadoyov Eoter' Eonw dpo ag 1O AH
npog 10 HB, ovtmg 10 46 mpdg 760 OE. ¥on 8%
xal og v0 BH mpdg 76 I', otrwg 16 EO meds 16 Z°
00 loov Gpa fotly dg ©0 AH medg 16 I'y oreg 7o
46 meog o Z.

20 ’Eav doa mpidrov mpdg Osvregov Tov avrov &y
Adyov xal tolvov medg tévagrov, &gy O xal méumwrov
meog devregov oV adrdv Adyov xal Sxvov mpog Tévap-
Tov, xal ovvreddv mwodrov xal wéumrov medg devregoy
oy avrov s Adyov xal Tolrov xal Extov medg

25 téragrov: Omep £0er Osifau.

’
xs’.
‘Eav téocaga peyidn avédoyov 7, tl pé-
yiotov [avrdv] xal 16 éAdyiroy dvo rdv Aoe-
wov pelfove doTiv.
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B Sit enim 4B: == 4E:Z,

4 ‘H ot BH:I'— E@: Z. dico, esse
P etiam AH:I'= 46:Z.

m——E»-——ue nam quoniam est BH: I
Zi— = E@® : Z, e contrario erit

[prop. VIL coroll.l] I': BH = Z : E®. iam quo-
niam est 4B:I'=AdE:Z, et ':BH=1Z7:E®, ex
aequo erit 4B:BH = AJE: E® [prop. XXII). et
quoniam diremptae magnitudines proportionales sunt,
etiam compositae proportionales erunt [prop. XVIII].
itaque 4H: HB == 48 :8E. uerum etiam
BH:I' = E®:Z.

itaque ex aequo AH:I'= 46 :Z [prop. XXII].

Ergo si prima ad secundam eandem rationem habet
ac tertia ad quartam, et etiam quinta ad secundam
eandem rationem habet ac sexta ad quartam, etiam
compositae prima et quinta ad secundam eandem
rationem habebunt ac tertia sextaque ad quartam;
quod erat demonstrandum.

XXV.

Si quattuor magnitudines proportionales sunt,
maxima et minima duabus reliquis maiores sunt.

XXV. Eutocius in Apollon. p. 139.

1. pdy yeg P. 5. 70 meoroy FV.  mépmvov 16 AH
mep (ex xal) méumrov, 10 AH supra @. 8. xal émsl yap K
nol del. dom K. 12 &ou] s:xapra F. 14, lorv] PF; comp.
p; dove BY. 15, Zorv &g &¢] P; obg & Theon? (BF V).

16. HB]) BHP. ‘Jouv B.  21. fyp 3¢ — 25: deifo] xal
te loemd p. 21, fyae P. 22, xal Exvoy — 25: deitas] xal Ta
loexe B,  28. avréy] om. P, Eutocius.  3vo] Eutocius, V;
t& évo Poyp, et B, sed zd del. m. 2, o] om g.
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"Eotm téodapa peyédn avdloyov ta AB, I'd,
E, Z, &g 10 AB mgog ©0 I'd, otrwg 70 E mpdg ©o
Z, ot 8% péyiorov pdv avrdv 10 A B, ddyiotov O
10 Z* AMyw, 6t ta AB,Z tév I'd, E pelfova éoriv.

Kelobw yap © piv E loov ©0 AH, 6 0% Z
toov vo I'G.

'Exsl [otv] doty @g t0 AB mgdg 6 I'd, otrag
26 E modg ©6 Z, loov 8% 70 udv E v AH, 0 6}
Z vp I'®, forw &ga as 10 AB medg vo I'd, odrag
©0 AH mpog 0 I'G. xal émel dovwv &g SAdov ©o
AB mpdg Ghov ©o I'd, otvwg apaipsdiv to AH mpog
apaipedty 10 I'O, xal lowwdy Zpa o HB mpog Aoi-
wov 10 @4 Eorar og 6lov ©0 AB mpog 6Aov 1o I'4.
péitov 83 1o AB vov A" peitov &pa xal to HB
to0 Od. xal inel loov dovl vo plv AH g E, 7o
02 I'6 6 Z, v &pe AH,Z loa éorl volg I'O, E.
Kal [énel] dav [avicowg lox xpooredy, ta 8Ada dvicd
dotwv, dav Gpa) tov HB, @4 dvicay Sviev wal pel-
fovos tov HB ¢ ptv HB xgocredy) ta¢ AH, Z, t6
8¢ @4 mpooredy} 1a¢ I'®, E, ovvaystar t¢ AB, Z
pelfove zav I'd, E.

'Ecy &ga téocapa ueyidn dvdéloyov 7, 1o péyi-
otov avtodv xal vo éAdyieTov 8vo TV Aowdy pelfova
doviv: Omsp E0er detfan. .

2. E] (alt) 6 = 4. louy] PF; comp. p; fom BV,
5.1t Vo @mnF). ]t Ve 6]w6V. 8

&

6] to V;om. P. 7. o8] om. P. 8 Z]inras. m. 2V.

12. I'®] @ e corr. V. o8t xa/ 2 litt. euan. F. HB])
AB =, 18. 6 4] 4 eras. F. foror] seq. ras. F, in qua
forar ins. 9. AB] Becorr. F. 18. AH] H corr. ex B
Vm 32 16.8{]m.rec.p. AH]P,BH=x AKg. 11.
Gle] supra m. 1°V. 19 ¢5] w6 V; corr. m. 2.  pév]
m. 2 V. 21 peffova g, 22 &oo] om, p. dvdloyoy — 24:
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p H . Sint quattuor magnitudines
proportionales 4B, I'd, E, Z,

E—— . A

0 ita ut sit 4B: T4 =FE:Z,
r'——7——id et maxima earum sit 4B, mi-
Z— nima autem Z. dico, esse

AB+ Z>T4+ E.
ponatur enim 4H =FE et I'O == Z.!) iam quo-
niam est 4B:ITd=E:Z, et E== AH, Z =T,
erit AB:I'd wa AH :I'®. et quoniam est
AB: T4 = AH:I'8,
erit etiam [prop. XIX] HB: 84 == 4B:1'4. sed
AB>T4. quare etiam HB > 84F) et quoniam
AH=E ot T® = Z, erit AH+ Z =T + E. et
si datis magnitudinibus HB, €4 inaequalibus, qua-
rum maior est HB, magnitudini HB adiicitar 4 H} Z,
6 4 autem magnitudini magnitudo I'® + E, concluditur
AB + Z>T4+ E¥

1) Nam cum 4B > E, erit I'd > Z (prop. 14).

2) Cum HB : ©d == AB : I'd, erit (prop. 16) 4B : HB
= I'd : @4; tum u. prop. 14.

8) Cum I xoww, Zvy. 4 subditiua sit, nerba éxel et dwi-
coig — fav dex lin. 17—18 necessario delenda sunt, prae-
gertim cum haec postulati forma ad demonstrandum propo-
situm non sufficiat, et offendat orationis forma ob repetitum
ay ; ad quam molestiam leuandam Imel lin, 17
sustulit Augustus. sed fortasse Euclides ipse lin. 17 sq.
haec sola scripserat: dote @ AB, Z vav I'4, E pelbord foriv;
nam ovvayszas lin. 20 inusitatum est. de demonstratione, qua
uti poterat Euclides, cfr. uol. I p. 181 not.

Srifou] xal & lowmwd p.  To péyiovor — 24: Seifae] xel ta
losma B. 28, Zldayioror] flatros V. In fine: Edxlaldov
aroyzloy tijs Oéovog Z«!&cwc &' F; Evxleldov ototyeloy ¢ PB.
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Oego..
o’ Opote oyfpata e08Vygapud édonv, Goa
Tig 16 yovlag loag Eye xave play xal vég mepl vag
loag yoviag wheveag avaloyov.

5 [B. Avrimemovdira 0t oypfjuare doviv, Otav év
éxavépp Thy oynpdtov fyovuevol te xal Emdpcvor
Adyor dew.]

y'."Axgoy xal péoov Adyov edBela teTpiy-
oQar Adystaw, Grav ) dg 7§ 8An meds O pelfov

10 Tuijpe, obrwg 0 pelfov meodg to Edarrov.

8’. "ypog dorl mdvrog oyfuarog 1 awd THg x0QUPS
énl v Pdow xdderog dyoudv.

[¢". ddyog éx Adyov dvyxel’d&al. Aéyerar, Gzav af
Ty Adyov mpludryreg dp’ Eaviag moAlamAaciecdsl-

15 6oL woLdEL Tive.]
a’,

Ta tolyove xal ta mapalinidyoapupa o

Def. 1. Hero def. 118, 1, 2. Hero def. 118, 1. 4. Cfr.
Hero def. 78. [5. Theon in Ptolem. I p. 235 ed. Halma,
Eutocms in Archim III p, 140, 28. Barlaam logsp V def. 2].

f Proclus p. 245 5. 405 11. Pappus 4382, 28.
vl p. 1106, 28.

1. o(m} om, codd. numeros om. codd. 5. oyrpeta &v-
O'quumm atur F. 7. i6yo] P, F supra scr. deor m. 1;
Geor BB , BUpra Scr. loyo; m. 2; Adyoy oot Can.
dalla eyrardus loyo; iam Hero. eloy F, Got p. Dein seq.



VI

Definitiones.

I. Figurae rectilineae similes sunt, quaecunque et
angulos singulos aequales habent et latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia.

[II. Reciprocae autem figurae sunt, ubi in utraque
figura et praecedentes et sequentes rationes sunt}?)

III. Secundum extremam ac mediam rationem recta
linea secari dicitur, ubi tota ad partem maiorem ean-
dem rationem habet ac maior pars ad minorem.

IV. Cuiusuis figurae altitudo est recta a uertice ad
basim perpendicularis ducta.?)

L
Trianguli et parallelogramma sub eadem altitudine
posita eandem inter se rationem habent ac bases.

1) Haec definitio nusquam ab Euclide usurpatur; neque
enim ad illustrandam locutionem 1dyoy drrimemovBora Eyey
aut opus est, aut, si opus esset, sufficeret. praeterea 1oyoe
lin. 7 obscurum est. itaque puto, Simsonum p. 870 iure eam
damnasse. fortasse ex Herone sumpta est, apud quem legitur.

2) Def. 4 om. Campanus, Def. 5 sine dubio interpolata
est; nam nusquam usurpatur nec apud Campanum exstat neque
in ipeis codd. locum eundem obtinet. sed cum P a mana
E:ima addito signo, quo in textum referatur, eam in mg.

beat, fortasse ante Theonem interpolata est. u. Simson
p- 372 sq.

def. 56 in Bp. 9.7]om. PBp. <tijom F.  10. fiaccos
FV. 18 —15. mg. m. 1 P; om. hoc loco Bp. 17. za] (alt.)
supra m. 1 F.
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\ (24

vd 7o avtd UYog Ovra meog &AAnAd d6riv ag
al Bdoseg. .

*Eorew tolyove ulv t@ ABI, AT'4, mapaiinio-
yooupa 6% va EI, I'Z vmo 1o avrd Uyog vo AT
Aéyw, O dotlv @g § BI' Bdewg mpog tyy I'd feow,
ottwg 0 ABI zplywvov medg 10 AI'd zolywvov,
xal 70 EI mapadinddygapupov meog té I'Z magal-
Anidygauuov.

‘Exfefliiofe yap 1 BA ép’ éxdrepa ta pépy
énl ta @, A onpsta, xol xelcdwoav v pudv BI fo-
o6& loar [0eaidnmorovy] of BH, H®, 7j 6t I'd fa-
oz loar ocadnmoroty af AK, KA, xal émsfevydo-
6av ol AH, A®, AK, AA.

Kal énel loow elolv of 'B, BH, HO® alijiag,
loo éotl xal ta A®H, AHB, ABT tolyova dAddj-
lowg. Ooamiaciov &oa éotlv 5 OI Bdag tijg BI
Pacsmg, rosavtamideidy fote xnal ©0 AGOI rolyovoy
to0 ABI tpuyavov. O & avta 07 OCamiaciomv
dotlv 9§ AL Pdowg vijg I'd Pdoswg, Tosavremidoioy
dote xal 10 AAT tolyavov 1ot A reipadvov: xei
e lon Zotlv  OI Bdowg vfj I'd Peos, looy ogl
xel ©0 AOI rolyovov ©6 AI'Ad rouydve, xel &
vrepéyee 9 O Paos vijg I'd Bdoemg, Vmepéyer xol
20 AOTI tolymvov tot AI'A rguiydvov, xal & éido-
cov, flagdov. te66dpwv Oy Oviov psysdov dvo
udv piocov tév BI, I'4, dvo 8t toiycvey vov ABT,
A4 eligrron lodxg moldamddoie tig uiv BI fd-
gemg xal tov ABI zouyamvov #f te OI fdoig xal o

4. TZ] Z e corr. m. 2 F. vyog] P; ﬁwo’c évre Theon
(BVp, F in ras. m. 2). 10 AI'] P; oy amo vov 4 ixl
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Sint trianguli 4BI, 4I'4, parallelogramma autem

E 4 z ET, I'Z sub eadem alti-
tudine posita AI. dico,
esse BI': I'd == ABI"
tAl'd = EI':T'Z.

producatur enim B 4 in
®© EBr 4 K 4 utramque partem ad punc-
ta &, 4, et ponantur basi BI" aequales quotlibet rectae
BH, H® et basi I'4 aequales quotlibet rectae 4K°
KA, et ducantar 4H, 40, AK, AA.

et quoniam I'B == BH = H®, erit etiam
A A8H = 4HB = ABT I, 38].

itaque quoties multiplex est basis @1 basis BI", to-
ties multiplex est etiam triangulus A®I" trianguli
ABI. eadem de causa, quoties multiplex est basis
A basis I'd, toties multiplex est etiam trian-
gulus 4 AT trianguli 4T'4. et si O = 1'4, erit
etiam A 4O == AI'A [I,38)], et 8si @8> I' 4, erit
etiam A A®OI'> AI'4, et si OI' < I'4, erit
A AO < AT'A. itaque datis quattuor magnitudini-
bus, duabus basibus BI, I'4 et duobus triangulis
ABTI, AT'4 sumptae sunt aeque muliplices basis BI"

ty B d xd@ezov ayopévny Theon (BVp, F in ras. m. 2); sed
cfr. def. 4. 5. 1éyw, 0] in ras. m. 2 F. dotly ag ) BT
in mﬁ transeunt m. 1 F.  Pdoig] -i¢ in ras. F. 9. B
4B Bp, Vm. 2. 11. écaidnzorody] om. P. 12. 4K
in ras. V. 14, BH, HO] e corr. p.  15. dozlv P; comp. p.
AHO Fp. 18. ABT'] corr. ex A46I'm. 2 F.  19. AI']
I'4 P, sed 4 in ras. I'd] 4T Bp.  20. AT4) AAT Bp.
tolyovoy = (non P), - 21. I'4] inter I" et 4 ras. 1 litt. FV.
dotly P, comp. p. 22. AAT Bp. 28. I'4] inter et 4
ras. 1 litt. V. o4 4T4] PV, B in ras. m. 1; A4T p;
ABI'F,  #lattoy flavzoy BF (lllétmv F m. 2).
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ABT rplyovov, vijg 0% I'd facews xal to0 AAT
Touydvov &Ade, & Ervyev, lodug moAlemicoia 1 Ts
AT Biows xal ©6 AATL tolyovov: xal 8é8auxrar, ot
& vmepdye 7 OI Pdawg tiig I'd fdoswg, vmeéye
xal 10 AOI tolyovoy tov A AT zoiyadvov, xal &l
ion, l6ov, xul & {Adocwv, EAacsov: Eotv dgo ®g 7
BI' faoig mgog wqv I'd Pdew, otrwg 6 ABI
tolyovoy meog ©0 A4 telywvor.'

Kal énel tov pdv ABT touywvov dumddoidv éomi
10 EI magaiinicyoappov, tov 0% AI'4 roupavov
dumidaidy édove v ZI' magadinidyeeppov, o O}
uéon toig woavrmg moAlamwladiols Tov adrov e
Adyov, Zomw Gpa @g 10 ABI' tolyovov mgog To
A4 tolyovov, otrwg t0 EI mapalinldyoapuov
npog 0 ZI' maparinidypappov. imsl ovv &deiydy,
wg udv % BI Paeig meog v I'd, otrwg 6 ABI
Tolyavoy meog 10 A4 rolywvov, og 8% 0 ABI
tolyovor mgos 10 A4 velywvov, otrwg vo EI’
nagadinddyoappov wedg vd 'I'Z magadinidygapuov,
xal og &pa 7 BI" Bdowg meog tyv I'd Pdoww, otrag
10 EI' mapalinidpoappov mgog t0 ZI' megaiinio-
yoaupov.

T doa tolywve xal te magadlnldyoeppe ta
Um0 10 avro Tyog Ovre meog &AAnid oty g af
Paceg: Gmeg E0ee Oeifar.

B
b A ’ A ~ -~
Ecv toiymvov zmaga plav tdv wmAsveaw
aydf vig svdela, dvdioyov vepel Tag 10U TQUL-

2. @) supra F. 3. AT\ T4 P. 4. T'4] A in ras,
m. 2 P; AT F. 6. (on] feov B, et F, corr. m, 2. ilaoowr)
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triangulique 4BI" basis @I et triangulus AOT; et
basis I'4 triangulique 4 4I" alise quaeuis aeque multi-
plices basis AT et triangulus 4 AT; et demonstratum
est, si @I basis basim I'4 superet, etiam triangulum
A6TI ftriangulum A4 AL superare, et si aequalis sit,
aequalem esse, et si minor, minorem. itaque erit
BI':T'd = ABI': AT'4 [V def. 5].
et quoniam EI'=2 ABI et ZI' = 2.4I'4[], 34], et
partes eandem rationem habent atque aeque multi-
plices [V, 15}, erit A ABI': AT4d = EI':ZI. iam
quoniam demonstratum est, esse
BI':I'd = ABI': AT4 ~
et 4BI': AT4= EI':I'Z, erit etiam
Br:r4=Er:zZr [v,11).
Ergo trianguli et parallelogramma sub eadem alti-
tudine posita eandém inter se rationem habent ac
bases; quod erat demonstrandum.

IL

8i in triangulo uni laterum parallela ducitur recta,
latera trianguli proportionaliter secabit; et si latera

II. Schol. in Archim, IIT p. 388.

flacsov P; flattoy B, et F, corr. m. 2; #larroy p. flartov
BFp. 9. pivy zov V. 10. 8] m. 2 V, 11. dorv P;
comp. p. 12, mollaniwolog] mapaminelos B; corr. m. 2.

16. ZI') Iz BFp, V m. 2. 18. 7 wév p. ABT
ATB P, 17. AT'4] corr. ex AAT F, tolyovor] om. V.
18. tolyavor] om. V. AT'4) e corr. F. tolyovoy] m. 2 V.

19. F'Z] P, Vm 1; Z[ BFp, Vm. 2. 20. 'd] AT p.

21. mapalinldyeapporv] (alt.) om. V.  27. mapa pley] mu-
tat. in =Bediinios pec B m. recentissima; in V supra scr.
m, 2: fitor pi§ THY WAEVEHY mapaiinlos.
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yavov misveds xal éav al oV toiydvov mAev-
oxl dvdloyov tunddowy, 5 éxl tag ropag
émiievyvopévy svdela wapa tHv Aowmyy Sorac
10D TQLYBYVOV WAEvpdw.

Toiydvov yap rov ABI' mapdddnlos mg tov
nAevpdy tff BIT fydw 5 AE° Adym, v éovly g 1
B4 mgog iy A4 A4, ovrmg 9y T'E mels v EA.

‘Exctevydocay yap af BE, I'4.

"loov Gpa éovl 6 BAE telyovov tg I'dE zou-
yove: éxl pag tig avriis Pedsws éor tijs AE xal
dv raig avtaiy mapaddjlog taly AE, BI* &iko 84
1t ©60 A AE tolyovov. ta 0% l6a mpog Tod avrd ToV
avtoy &yse Adyov: ferwv dpa wg 10 BAE relyovov
npdg ©0 AAE [tolyavov], ofrmg t0 I'd E relyavov
npds t0 AAE tolyovov. i’ &g plv v0 BAE
tplyovov meog 10 AAE, ottwg 7 B mpds iy
dA4° vmd yep 10 avrd TUyog Svia Ty axd tod E
énl iy AB xd®etov dpopdvny meds EAAnAd slow
ag al Pdeeg. die ta avre Oy og 10 I'AdE telyovov
npog 10 AAE, ovtmg ) I'E meog iy EA° xal
g Goa 7 Bd mpdg vy A4, obreg | I'E mpdg
v EA.

"dAde 0% af tob ABT zouydvov mievoal af AB,
AT avdioyov tevwijodweayv, og 1 BA meds v A A,
ottwg % I'E mpdg v EA, xal énstevydo n AE:
Aéyw, Sve mapddinidg detiv  AE tf; BI.

Toy yap avtdv xeradxevaddéviov, émel Zotw

1. Ante lav 2 litt. eras. V. 8. mapa m» loimsj»] mutat.
in nuouunloc tf Aoing B m. recentiss.; in F supra sor. m, 2
naqullnloc 4. mlsvgdy] mutat. in ulwegz m. reBentiss. B,
7. mjv] postea insert. @. tjv] postea 1nsert. g. E4]
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trianguli proportionaliter secantur, recta ad puncta
sectionum ducta reliquo lateri trianguli parallela erit.
Nam in triangulo 4BI" uni
laterum BI' parallela ducatur
\ AdE, dico, esse

Bd: 44 =TE:EA.
B 7 ducantur enim BE, I'4.
itaque A BAE == I'dE; nam
in eadem basi sunt JE et in iisdem parallelis 4E,
Br (1, 38). alia autem quaedam magnitudo est
A AAE. et aequalia ad idem eandem rationem ha-
bent [V, 7). erit igitar BAE: A AE = T'dE: AJE.
uerum BAE: AAE = BA4: 4.4; nam cum sub eadem
altitudine positi sint, ea quae ab E ad 4B perpen-
dicularis ducitur, eandem inter se rationem habent ac

bases [prop. I]. eadem de causa erit etiam

ATAE: AAE =TE:EA.
quare etiam BAJ: 44 =TE:EA [V, 11].

iam uero trianguli 4BI latera 4B, AI" propor-
tionaliter secentur, ita ut sit B4 : 44 =TE: EA, et
ducatur AE, dico, 4E rectae BI" parallelam esse.

ABF. 8 ydo] supra m, 1 V. 9. &oa] 87 P. lotlv P,
comp. p- 11. BI'l EZ ¢ (non F). 14. té] corr. ex
g m 2V, AJ4E)] 44E P. tolyoyor] om. P. ‘rpl-
yovor] om. V. 16. A4E] 4 e cor. m. 2 V. 7] o
add. supra etiam m. rec.  19. Post fdoaig a.dd. V: g db
10 I'JE meos 10 AJE Telyavor. 7] om. F; uidetur add.
fuisse m. 2, sed euan.; &7 xaf P. ag m]vom. V; dg 3
0 . I'4E tolymvov mgog 70 AJE] om 20. EA
AEy. 2. TEJTBF? 23 ol 4B, AT] m. 2 V;
om. F, add. 24. Ante mc hab. Bp naTe Ta A E
anyeux, idem % mg. m. 2. dg &ea Bp. 25. I'E] mutat.
in E'm. 2 V.
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&g 9 BA modg v A4 A, otrwg ) I'E mgog tiv E A4,
@il &g ulv ) Bd meds iy A4, otrwg v6 BAE
tolyavoy meds t0 A AE tolymvov, g 8% 1 I'E meog
iy EA, otvwg ©0 T'AE tolyovoyv meds 10 AAE
rolyavov, xal dg dpa 0 BAE tplymvov meog o
AAE toplyavov, otrwg 10 I'4E vplyavoy meds o
AAE volyovov. éxdregov doo tdv BAE, T'4dE
toiyaveoy meog 10 AAE tov avrov Ege Adyov. loov
doa o1l 10 BAE tolyovov 16 I'dE vouydve: xal
glow ¢ml tijg avrig Pdezwg g AE. ta 6 loa
tplyove xal énl tig atvrig Pdetwg Ovia xal dv rals
avtaiy mwapadljioig éotlv. magddindog doa dotly 7
AdE = BI.

‘Ecv &pa tQiydvov mape ulav Tov mlevedv dydy
Tig evdele, avdioyov teust Tag Tod TELY@YOV TAsVQdS
xel doev af 100 Teuydvov mAeveal avdloyov Tunddow,
7 énl tag topag émbsvpvvpdvn e08ela mepa THY Aoi-
nqy foter Tov Touydvov mAevpdv' Omep E0& delfar.

4

7.
‘Eav toiydvov % yovie diya tundj, % o
téuvovoa TRy yoviev svdela tépvy xal v
Baawy, ta tis fadsmg Tpfjuere 1oV avTov EfsL
Adyov talg Aoimwalg tov toiy@vov mAsvealg
xal dev ta tig fdosog Tufuate tov adrov &y
Adyov tals Aowmals rov Toiydvov wmlevpalg,
N &mo tiig xopuets éxl v touny émitsvyvu-
uévn evfela Olya veuel YV TOD TQLYydVOUV
yoview,

8. rqumvov] (alt)om.V. 4.ty E4] 0 EAseq.ras. 1litt. F.
5. #xl ag doa — 7: AJE telyovoy] mg. m. 2 V. 6.



ELEMENTORUM LIBER VI 81

nam iisdem comparatis quoniam est
BA: 44 =TE:EA, et B4:4A=/ ABAE: A4E,
ot 'E: E4A = ATAE : AAE [prop. I}, erit etiam
ABAE : AAE = A T4E : A4E [V, 11]. itaque
uterque triangulus BAE, T'4JE ad AA4E eandem
rationem habet. itaque A BAE == I'dE [V, 9]. et
in eadem basi sunt 4 E. trianguli autem, qui aequales
sunt et in eadem basi positi, etiam in iisdem parallelis
sunt [I, 39]. itaque JE rectae BI" parallela est.

Ergo si in triangulo uni laterum parallela ducitur
recta, latera trianguli proportionaliter secabit; et si
latera trianguli proportionaliter secantur, recta ad
puncta sectionum ducta reliquo lateri trianguli paral-
lela erit; quod erat demonstrandum.

IIL

Si angulus trianguli in duas partes aequales
diuiditur, et recta angulum secans etiam basim secat,
partes basis eandem rationem habebunt ac reliqua
latera trianguli; et si partes basis eandem rationem
habent ac reliqua latera trianguli, recta a uertice
ad punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas
partes aequales secabit.

III. Theon in Ptolem. p. 201. Eutocius in Archim. III
p. 272, 11. 8chol. in Pappum III p. 1175, 16, 25 al.

Telywvoy ] (prius) om. BFVE‘ . telyovov] comp. F. 8.
meog 6 AAJE] supra m 1 a:ooc 70 AJE to(ymvow V. 9.

oty FV., 11 ual] za F. 12. mapdlinlos V; corr.

m, 2. dotiv] (prius) ; éorl B, et p (¢ in ras.); ol V

m, 2. 14. wlevody mg m. 1P, 20. ] om. V.  zundy]

in ras, m. 2 V. ] supra m. 1 F. 21. ‘té(tﬂ& té(wu

eras. ¢ V. 24. xel davy ¢ — 25 nlsvocuc

?]] corr. ex fzee m. 1 p. 27. zepel] ‘m. 2, Vm 2
pvee Bp, Fm, 1, Vm, 1.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 6
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*Eora tolyavov tvo ABT, xel verpijede 7 vmo
BAT yovie 8iyn oné vig Ad e0Bslag Adyor, Su
dotlv dbg % B weds vy I'd, otrmg % BA mgég
v AT

5 “Hydo yap 0w 100 I’ vfj 44 mapdrinhog n T'E,
xal Siaydeloa 9 BA evpminréro aivrf xaté vo E.

Kol imel elg mapadljdovs vag AAd, EI' ebfsla
dvéngoey y AT, 7 &pa vmo ATE yavia lon éoxl
v om0 I'dd. dAX %) Omo I'Ad vfj ono BAA vmo-

10 xecvar lon° xel 9 vnd BAA &pa tf] vno ATE éorwv
lon. =mdhw, énel els mopaAdnrovs tag Ad, EI' &>
dela dvimsoev 9 BAE, 1 éxtds yovia 5 vwo BAA
lon Zdotl tjj évtog tff om0 AEIL. édelydn o wal g
90 ATE tf; VUm0 BAA lon* xal % vndo AT'E dga

16 yovie vfj vnd AEI éorw lon' @o6ts xel mAsvga 7
AE =misvpd vfj AT édovwv lon. xal émel touywvov
700 BI'E nape plev vov misvpay iy EI fxtar 4
Ad, avialoyov &pa éotlv og 7§ B meds iy AT,
ovtog 7 BA meds ™y AE. ley 8t 7 AE ©ff AI™

20 og dea § BA mpég v AT, otrwg % BA meog
v AT.

‘dide O forw g 7 Bd meds v AT, ovrwg
7 BA mpog vy AT, xal énetevydo 5§ A4 idyw,
ote Olya vévunrar 9 Omé BAI yovie Umo tijg A4

25 svdelag.

Téy pap avrdy xataexcvacdéviov, émel iotww
og 7 BA mpog iy AT, ovrmg 1 BA mpog Ty AT,
aAdé xal &g 9 BA meog iy AT, otrag éetly § BA

1. xef] sugm F. 8 I'd] AT P. 7. evdelag V.

8. dvineoey] Py Bp; dunémvoxey V.  dotiv P; comp. p.
9. dild P. 11, edPeiv] svdelag addito sifeia in mg. m.
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Site triangulus 4ABT, et . BAI" in duas partes
aequales secetur recta 44.
dico, esse

Bd4:I'd = BA: AT.

ducatur enim per I rectae

A4 parallela T'E, et pro-

B r ducta BA cum ea concurrat

in E [1 alr. 5]. et quoniam in rectas parallelas 4,

ET recta incidit AT, erit /| ATE = I' 4.4 [1,29). sed

supposujmus [ I'd 4 = BA4. quare etiam [ B44

== AT'E. rursus quoniam in rectas parallelas 4 4, EI"

recta incidit BAE, erit L/ BAd == AET exterior angu-

lus interiori [I,29]. demonstratum est autem, esse etiam

L ATEwmBAA. quareetiam [ ATE== AEI. quare

etiam AE == AI' [I, 6]. et quoniam in triangulo

BI'E uni lateram EI” parallela ducta est 44, erit

BAd: Al == BA : AE [prop. II]. sed AE = AT
itaque erit

BA: AI'=BA: AI.

iam uero sit B4 : 4I' == B A : AT, et ducatur 4 4.

dico, { B AT in duas partes aequales secari recta A4 .4.

nam iisdem comparatis quoniam est B : 4T"

== BA: AT, verum etiam B4 : JI'=B.A: AE (nam

2 V; #08elag e9@eix Bp. 13 fvéweoe V. BAE] litt. E in
ras. m. 2 P. (tert.) in ras. V. 18. lon] -n e corr. m.
2 P AET] litt. EI" n ras. P. 14, BAd] corr. ex B4 4
m 1 p. @ox yovix] om. V. 18. 4E AG = (non P),
EA4 ¢. nlwgav = (oon P), 18. ®xQog T}y v comp. scrip-
tum cum =gos coaluit m F meds o, et sic in seq. saepius.

20. o¢ doa] P; fony doa ap n? (BFVp); cfr. p. 68, 15

22. Bg) dcorr. p. AT] T'd F. 26 éxal yde g‘
AT — p. 84, 1: =gog Tijv] om. Bp. 28. i) om. (m
m. rec., sed eras.).

6"
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npds iy AE- touydvov yip tot BI'E mage ploy
v EI fxvar 7 A4 xal &g dpa 1 BA medg v
AT, obraws 1 BA medg vijv AE. loy dea q AT vj
AE* &ors xal. yovie 7 vmo AEI tfj vmo ATE

5 dovww loy. dAd’ 7 pdv vmd AET v éxvdg vff vmd
BAA4 [éouv] lon, % 0t om0 ATE v évaddaf tj
oo I'dd éovw lon xel f vnd BAd dea tfj v6
A4 éovv lon. 1) oo vno BAT yovia diya térunro
vmo g A4 svdelag.

10 ’Eav dpa toiydvov 7 yevie Olya Tundiy, n O
téuvovoa Ty poviey evbeia tépvy xal Ty Pdow,
T i Podsog Ttwipere Tov avtov e Alyov talg
Aouzaly To¥ Teuydvov wAsvgals: xel fav ta tijs Pfo6sng
Tufuate tov avtov &gy Adyov tals Aoumals Tov ToL-

15 podvov wisvgalg, 1 dmd Ty xoQupis énl TV TouRw
émibevpvopdvy sbbela Siya tépver THY ToU TELYdvOU
yoviay: Oxep 8er Beika.

[
Tov (ooyoviev Toiydvev dvdioyov sl-

20 g1y al mlsvgal al mepl tag loag yoviag xal
oudloyor al Vo tag loag yovieg vworelvovaal.

"Eorw (looywvia telywve ta ABI, ATE loqy
&ovra viv udv vwéo ABI yovlav vjj vno ATE, tw
02 tmd BAI tf} vmd I'AE xel &t viv vmd AT'B

25 7] vmo 'E4" Aéyw, ou tvév ABI, ATE touydvav

IV. Psellus p. 70.

8. oftag] m. 2V. AE] AT 9. 4. AE] E4 . 1j]
PBp; yovla s FV. 5. ¢lla P, 6. BA4] B supram. 1 F,
doy] om. P. % 34] fon 8} xal A V. AI‘E{ supra I ras.
est in V; AEI'F. 7. louwy lon] om. V.  =xal 7 Oom6 — 8:
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in triangulo BI'E uni laterum EI" parallela ducta
est 4.4) [prop. II], erit etiam BA: A'=DBA: AE
[V, 11]). quare A" = A4E [V, 9]. quare etiam
L AEDL == ATE [I, 5]. sed [ AEI = B A4 exteriori
(I, 29], et L ATE = I' A4 alterno [id.]. quare etiam
LBAAd=TAd. itaque [ BAI recta 44 in duas
partes aequales sectus est.

Ergo si angulus trianguli in duas partes aequales
diuniditur, et recta angulum secans etiam basim secat,
partes basis eandem rationem habebunt ac reliqua
latera trianguli; et si partes basis eandem rationem
habent ac reliqua latera trianguli, recta a uertice ad
punctum sectionis ducta angulum trianguli in duas
partes aequales secabit; quod erat demonstrandum.

IV.

In triangulis aequiangulis latera aequales angulos
comprehendentia proportionalia sunt et correspon-
dentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt.

Sint trianguli aequianguli 4 BI, 4I'E habentes
L ABT = ATE,BAT = T'4E, ATB==TE 4. dico,

dosiv fon] om. B et V (ras. est quartae partis lineas); in mg.
transeunt in ras. p. 10, %] om. V. d(za] om, F. 11,
Ty yoviav] P; avojy BFVp, esodeie] mg. m. 1 P. é-
pree F et seq. ras. 1 lith, V. 12, ze] m, 2 F. 18, xal
ddy — 17: dsibas] in ras. m. 1 F.  14. &yp] corr. ex ye p.
idyoy #xp V. 18. 7o zoiywwov)] om. FV, 17. yoviav]
evdeiay p.  20. of negl] e corr. V.,  loag] m. rec. F.  21.
wisvoal vmorelvoveas Bp, vmotslvovoor mlevoal FV. 22.
formoar V. ATE] 'AdE Bp, V m. 2. 28. ABI)
BAI' P.  ywylay] comp. }g P. ATE) 'dE P. 24,
BAT') BFp, Vm.'2; BITAP; ATBVm. i. I4E] BFp,
V m 2; 'Ed P. AI'B] Bp, V in ras. m. 2; 4BI" PP,
26. 'EJ] BFp; JElin ras. m. 2 V; AT'E P,
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dvadopov &low of mlevoel af mepl Tag loag ywviag
xal opolopor ol Vmd tag loag yowleg Umorsivovoar.

KeloBw pdo én’ eddelag §§ BI v T'E. xol énsl
al vwo ABI, ATB yovia: 8vo deddv éidtvovés
slow, lon 6% % Umé AFB tjj vmd AET, «f &pa
0 ABI, AET 8vo ddav éAdrrovés elow of BA,
EJ dpa éxfalddpevar ovumsdovvrac. énPepiiobaday
xal ovsmintéswoey xeve 1o Z.

Ko Zmel lon éotly 9 vm0 AT'E povie ©f vmd
ABT, magdiiniog ée6tww ) BZ vy I'd. makw, éxmel
lon dosiv % vmo ATB tfj vm6 AEI, mupdiinidg
doviv 9§ AT v ZB. mopailniéygepmov &oa fotl
t0 ZATA" lon g n uiv ZA tfj AT, % 0% AT 1
Zd4. wal éxel toupwvov tov ZBE mapa ulay v
ZE fxvow §) AT, forwv &ga g 7§ B.A meog tiv AZ,
otrwg % BI" mgog v I'E. loy 6 y AZ v T'4"
g depa | BA meds v I'a, ovrwg 7, BI' mpog v
TE, xal évairat og % AB mpds vy BI, etrmg 1)
AI meog tyv I'E. maiww, émwel mapdlinlds éotiv
n I'd vjj BZ, fovwv &ga &g % BI meds tyv I'E,
ovtwg § ZA4 mpds v AE. oy 6t 4§ Z4 vf AT
wg Zga 7 BI mgog vy T'E, otrwg 1) AL meds v
AE, xei évaidat og 1 BI mpog tiv I'd, oltwg
7 T'E mpog tqv EAd. émsl ovw 0elydn dg ulv %
AB =pdg vy BT, odrag v AT meog vy T'E, dg
0 5 BI mpos vy I'd, oVrwg | I'E mpds v EU,
ds loov doa g 1§ BA mpog iy AT, ofrwg § I'd
zobg v AE.

4, dva l’afdvaP corr.m, 1. fldesoves V. 6. dldesovss V.
10. Zouiy) &oa 4oty BVp, F m. 2 Sequentia in

ras. m. 1 p. 12 énn[] éotiv P, comp. p.  13. ZAT4] Cin
ras. B. 4r] I in ras. p; ra ¥V, corr. m. 2. 14. Z 4}
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g in triangulis 4BI, 4I'E la-
tera aequales angulos com-
prehendentia aequalia esse et

correspondentia, quae sub
|4  sequalibus angulis subtendant.
ponatur erim BI in pro-
B r r ducta I'E, et quoniam
L ABI" 4+ A'B duobus rectis minores sunt [I, 17]°
et L AT'B = AET, erunt [ ABI' + JEI' duobus
rectis minores. itaque B4, EA preductae cencurrent
[1 alw 5). producantur et concurrant in Z.
et quoniam [ AI'E == ABI', erit BZ rectae
I'4 paralela [1, 28]. rursus quoniam [ AT'B== 4ET,
erit AI" rectae ZE parallela [id]. ZAI'd igitur
parallelogrammum est. quare ZA4 == JI, A = Z 4
(I, 34]). et quoniam in triangulo ZBE uni lateri ZE
parallela ducta est AT, erit B4 : AZ==BI': TE
{prop. II]. sed 4Z=T4. itaque B4:I'4=BI':TE
et permutando [V, 16] 4B: BI'= 4I': I'E. rursus
quoniam I'A rectae BZ parallela est, erit BI': T'E
= Z4d : 4E (prop. I]. sed Z4 == AI. itaque
BI': TE = AI' : AE, et permutando [V, 16]) BI': I'4
== 'E: Ed. iam quoniam demonstratum est, esse
AB : B == A : TE ot B : ’'d=TFE: Ed, ex
aequo erit BA4: A'==TI'4: 4E [V, 22]
42 P. ZBE] PF, V m. 1; BZE Bp, V m. 3. play

tov mhevgay V. 16, 7], (alt.) om. P. va om. BFp. 16
ﬂ]’] om. BFp. 17. zrp] om. BFp. tr»] om.
v

AB] BA p. meos wjv] PV; medg BFp, et s?; demde
per totam propositionem. 21. Zd4) (alt) 4Z V m. 1; corr.
m. 2. 23. xal évallag] P; évallaf doa Theon? (BFVp),
cfr. lin. 18, 24, dmel m}v] nal dxed P, 4 pév P. 21,
xal &’ loov P.
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Tov &pa lGoyaviov touydvov avaloydy elow af
mdsvpal af mepl tag lowg ywvimg xal Sudioyor af
vnd tog loag yovieg Umotslvoveai: Onmcg £0er dcikar.

’

&,

'Eav dvo tolymva tag misveag dvaroyov
&y, looyodvia E6tas T tolyova xal loag Efse
ta3 yoviag, v &g al 6udloyor whsvepal vmo-
telvovaLy.

"Eotw 8vo tolywva ta ABI, AEZ vog wisvgag
avdloyov Eyovra, og udv v AB medg v BI, of-
t0g v AE ngog tyv EZ, wg 6% iy BI mpog oy
I'4, otrwg v EZ mpos v Zd, xal & g Ty
BA mgds tw AT, otrwg v Ed meds iy AZ.
Aépa, 8t looymvioy et 16 ABI tolyovov t6 AEZ
Touyave xal loag éover tag poviag, Ve’ dg al duo-
Aoyou mAevpal vmorelvovaww, Tty piv vwd ABI
vnd AEZ, vy 8t vnd BI'A tf} vmd EZ A xal ¥u
v vmd BAT v vmo EAZ.

Zvveordrm pap medg v EZ evdela xal tolg moog
avty] onpelorg tois E, Z 7} plv vwo ABI yovi
len % vwo ZEH, tj} 0 imo AI'B lon % vmo EZH:
Aowmn oo 9 mgog e A Aounij vij meog v H dovv o,

looywviov &ga éotl vo ABI roiyovoy 1 EHZ
[rouywve). tdv Goa ABI, EHZ toiyavov avaioyoy
slow of mdsvoal af mepl tag loag ywvieg xal ouo-

8. mzo] el P. yovlas] bis p. ulwqal vmorslvovoar
BFp, vwotelvovoar mleveal V. 7. zag] m. ree. F. 10.
w» BI'} B’ BFp. 11. v EZ) EZ BFp. wy I'4]
Ir'4 BFp. 12. otz B, ™ Zdl P,Vm 1; iy 42
Vm 2; 4Z BFp. 18. otte Bp. vaZJV iy Z4 P;
4z BFp 14, domy P, comp. p. 18. vxotslvovos Vp
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Ergo in triangulis aequiangulis latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre-
spondentia, quae sub aequalibus angulis subtendunt;
quod erat demonstranduin.

V.

Si duo trianguli latera proportionalia habent,
aequianguli erunt trianguli et eos angulos aequales
habebunt, sub quibus correspondentia latera sub-
tendunt.

Sint duo trianguli 4 BI, 4 EZ latera proportionalia

habentes, ita ut sit 4B : BI'

y, = 4JE:EZ, BI' : I'4 = EZ
:ZA,BA: AT'=Ed: 4Z. dico,

F{—z triangulos 4BI, 4EZ aequian-
' gulos fore et eos angulos aequa-
r 7 les habituros esse, sub quibus

correspondentia latera subtendant,

L ABI' = AEZ, BI'4 = EZ A4, BAI' =EA4Z.
construatur enim ad rectam EZ et puncta eius
E, Z angulo ABI aequalis [ ZEH et angulo 4I'B -
aequalis EZH [I, 23]. itaque qui relinquitur, angulus
ad A positus reliquo angulo ad H posito aequalis
est [I, 32). itaque 4BI, EHZ trianguli aequianguli
sunt. quare in triangulis 4BI', EHZ latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia sunt et corre-

21. AT'B] e corr. V. 22. moog 16 A] P; dno BAT Theon
(BFVp). " mgog t6 H) P; om0 EHZ Theon (Bp; o=é EZ
supra scr. H V, om0 EZH F). 28. looydveo F in fine lin
dotiv P, comp. p. EHZ} P, Vm. 1; ZEH Bp, Vm. g,
F eras. Z et H. 24. reiyovo] om. P. EHZ} P, Vm. 1;
ZEH BFp, Vm. 2.
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Aoyor af Omd tag lsag yeviag vUmovslvovoar: Eorwy
doe og 7 AB meds tiyv BI, [oDrwg] % HE mgog
viv EZ, ald’ dg ) AB medg viv BI, otrmg v=d-
xewwaw 4 AE meds viv EZ° dg &pa % AE mpds
5 vy EZ, ofrwg %y HE mpdg tiv EZ. éxatépe oo
tov AE, HE mdg tqv EZ tév atvov &ge Adyov:
lon &oo éotlv § AE vjj HE. dux ta avra oy xal 7
AZ tfj HZ éovwy loy. émsl otv oy datlv 4 AE 1§
EH, xowy 8t 9 EZ, Vo 0y ol AE, EZ dvel talg
10 HE, EZ loas slolv: xal Boowg 9 AZ Pdose v ZH
[éowr] lon povie doa 9 Vmd AEZ yovig vf vmd
HEZ éovwv lon, xel ©0 JEZ tolyavov t HEZ
roiyave loov, xal af Aomwal yoview tals Aoumals
yaovieg loa, U@’ og al [6ar mAsvoal Umorelvovo.
16 lon &pua otl xal §) uiv vwd 4ZE yovie v vnd HZE,
% 8t dmd EAZ vfj vnd EHZ. xal émel 7 pdv vmo
ZEA v twd HEZ douw loy, éAL % dmd HEZ vj
oo ABT, xal 0 vm6 ABI &pa yovia tjj vxd AEZ
dorw loy. dix to avta 09 xal § Umd A'B 1 vwd
20 AZE dovwv lon, xal §t ) mpds 6 A tfj meds Té
4- looyavioy doa fotl t0 ABI velyovoyv té JEZ
TPLYDVR.
'Eav dga 8vo tolymve tag misvpag avdloyov &pm,
looywvia forar ta tolyove xal loag & tag yovias,
25 vp’ dg al Opdloyor mAevoel vmovelvovoiv: Bmsp Ede
deitar.

’

g.
‘Ecv 0vo tolyova plav yoviey uié yo-
1. yovleg] m. 2 F. zleveal vmotelvovsar Theon (BVFp).

2. 7ijy} om. BFp. ovtwg] om. P 8. wj»] om. BFp.
el —4: EZ] mg. m. 1 F. 8. mj»] om. BFp. 4. ]
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spondentia, quae sub sequalibus angulis subtendunt
[prop. IV]. erit igitar 4B : BI' = HE : EZ. sed
AB : B = 4E : EZ, ut supposuimus. quare
A4E:EZ=HE:EZ [V, 11]. itaque utraque 4E, HE -
ad EZ eandem rationem habet. ergo JE == HE
[V, 9. eadem de causa etiam JZ — HZ. iam
quoniam AE = EH, et communis est EZ, duae
rectae 4E, EZ duabus HE, EZ aequales sunt; et
dZ = 17H. itaque [ AEZ==HEZ[],8),et AAEZ
== A HEZ, et reliqui anguli reliquis angulis aequales,
sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque
L AZE = HZE, | EAZ = EHZ. et quoniam
LZEA4d = HEZ, ¢t [ HEZ = ABT, erit etiam
L ABI = AEZ. eadem de causa erit etiam [ 4I'B
= 4ZE, et practerea angulus ad 4 positus angulo
ad 4 posito. itaque trianguli 4 BI', 4EZ aequi-
anguli sunt.

Ergo si duo trianguli latera proportionalia habent,
aequianguli erunt trianguli et eos angulos aequales
habebunt, sub quibus correspondentia latera subten-
dunt; quod erat demonstrandum.

VL

8i duo trianguli unum angulum uni angulo aequalem

om. BFp. «xal mc &oe P. 5. mjv] bis om. BFp, HE]
EHV. 7. 1] om P. 8. oy éotly p. 10. slatV

42} Z4 P, H] post ras. 1 htt V. 11 {oriv] om. g
18. Post lsov add. £¢¢t p, Fm 2, Vm. 2 14. Post fos
add. foovta: Bp, F m. 9. 16. doziy PB. A4ZE] 4EZF,

HZE} Heupram. 1 F. 17, fcm !ulv alld P. 18,
ABI'] (pring) ABI" dorw lon V. 1l n pévP ATB]
ABI p. 20. fr] e corr. V. "m 6 B et V (corr.
m, 2). 21 4 douy len FV, hdv
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vig leqv &yy, meel 0} tag loag ywviag tag
mievoag cvedoyov, (Goydvia fotar ta Tgi-
yova xal l6as e tag yoviag, V9’ dg al dud-
Aoyor mAsveal vmorelvovaiy.

5 “Eotw 0vo tolywve ta ABI, AEZ uiev yoviey
i om0 BAL wé povia vf vno EAZ loqy égovra,
mepl 0} tag loag yovieg tag mAsvgag dvdloyov, g
v BA meog iy AT, otrwg vy EJ mgog tqv AZ*
Adyw, Bri looyaviov éov 0 ABI teiyovov v AEZ

10 roiydve xal lonv &s iy 0 ABI poviey T3
o AEZ, vy 0 vwo A'B ©f) Um0 AZE.

Zvveotdra pog meds T AZ evdsle xal volg meds
avtf] onpelowg tolg A, Z émorépe ulv vév vmo BAT,
EAZ oy % vmo ZAH, tjj 8% vwo AT'B lon § v=d

18 AZH' Aowwi, dga n mpos ©6 B yovie Aowfj
meog e H loy éoriv.

Tooywvioy Goa éotl 10 ABI tolywvov 1 JHZ
Toiy@ve. dvaloyov Goa forly dg § BA meds T
AT, ottwg 7 HA meds vy AZ. vmoxettar 0% xal

20 g 1 B.A mpog v AT, otrws %) EA mpog tijy A4Z-
xal g dpa 1 Ed meds iy AZ, otrwg 1) HA moog
v AZ. lon doa 7 EA tf AH xal xows n AZ-
dvo Oy af Ed, AZ dvel vaic HA, AZ loav sloiv:
xal yovia ) vno EAZ yovie v vno HAZ [éonv)

26 [on° Pacig dpa % EZ face v HZ éorwv lom, xal
10 4EZ voiyovov 19 HAZ toupeove icov éotiv, xal

7. foag]l m. 2 V. 8. wjv AT'] AT BFp.  medg] supra

m. rec. P.  z7v] om. BFp. 4Z] eras. V; mutat. in 4E F;

Z 4 Bp. 9. éouv P, comp. p. 10. zo» ABI' F. 11.
tyv] ty V, corr. m. rec. AT'Blecorr.m. 2 V. 12. mpog

- pév BFVp. iy 4Z ¢98siwv V, corr. m. 2. 13. adris B.
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habent et latera aequales angulos comprehendentia
proportionalia, aequianguli erunt trianguli et eos
angulos aequales habebunt, sub quibus correspon-
dentia latera subtendunt.

Sint duo trianguli 4BI, 4EZ unum angulum
4 B AT uni angulo EJZ aequalem
4 habentes et latera aequales angulos
comprehendentia proportionalia, ita
utsit BA: AI'=Ed: 4Z. dico,
K ¢z  triangulos 4BI, 4EZ aequian-
gulos esse et habituros esse [ 4B T

= AEZ, | ATB = 4ZE.
construatur enim ad rectam 4Z et puncta eius
4, Z utrique angulo BAT, EAZ aequalis [ ZJ4H
et [ 4ZH = AB [l, 23). itaque qui relinquitur
angulus ad B positus reliquo angulo ad H posito
aequalis est [I, 32]. itaque trianguli 4BI, 4HZ
aequianguli sunt. quare erit B4 : 4I'=Hd:d4Z
[prop. IV]. supposuimus autem, esse etiam B.A: AT"
= Ed: 4Z. quare [V, 11} Ed : AZ = HA4: AZ.
itaque E4 =4 H [V, 9]; et communis est 4Z. itaque
duae rectae EdJ, 4Z duabus Hd, 4Z aequales sunt;
et [ EAZ = HAZ. quare EZ = HZ et A 4EZ
= HAZ, et reliqui anguli reliquis aequales erunt,

14. E4Z yaovle len V.  15.t6] e V,corr. m. 2.  yowvia] post
ras. 1 litt. P; om. Theon (BF V). 16. z®] 6 V, corr. m. 2.

17, dotlv Py, comp. p. A4HZ] 4EZ ¢. 18. trjy] om.
BFp. 19. Hd]litt. Hm. 2V; E4 B, corr. m. 2.  t7j¥] om.
BFp. 20. t7jv] bis om. BFp. E4)] 4E F; Hd B, corr,
m. 2. 21 Ed] B4 9. ®jv] om. BFp. 42) Z4a Vv,
corr. m. 2. HdA4)] ex 4H m. rec. P, 22. yv] om. BFp.

28. #lol Vp. 24. yovla oo F. {ouv] om. P. 25.
HZ]ZHP. 2. éove BV, comp. p.
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af Aomwal yovie: taly Aomels ywviarg ldau Esovral,
g’ &g ol loaw mAsvoal vmorstvovery. lon dea forly
% ulv vmd AZH tfj omd AZE, %) 6% 90 AHZ vj
omd AEZ. &l 1§ 9md AZH vjj 9md AI'B éory

b lon° wxal 9§ vmd A'B é&pa vij imé AZE éorw lom.
Omonzivar 8t wel 7 Omd BAL v vmd EAZ lon” xal
Aoy Zpa 7 meds ve B Aomf) tfj meds To E lon
dotiv: l6oydviov dga éetl vd ABT tolyovov e AEZ
Ty DV,

10 ’Eov &pa dvo tolyove ulay yoviev wid yovig
tony &, mepl Ot tag loug yoviag tag mAsvgas dvd-
Aoyov, leoywvie Eotar ta Tolywve xel loag &Eer tag
yoviag, ©@’ dg al dudloyor mAevgal vmorslvovoy:
Omeg &9 dstiac.

15 .

’Eav 0v0 volyove plav yovieav pid yovig
loqgv &gy, mepl 8} &Alag yowvliag tag wAsveag
dvdioyov, tdv 8t Aotmdv ixatépav & pa yToL
éAdodova 7 uy éidecove 6bodijg, (Goymvia

20 forar ta tolymva xal leag £fer tag yoviag,
nwepl dg dvddoydv elowv al mwAsveal.

"Eoto 8vo tolyove ta ABI, JEZ plov ypw-
viey w@ yovig lony Eovta oy vmo BAT j vmo
EdZ, mepl 8} addag yovleg tag vmé ABT, AEZ

26 tag miAsvpag avdloyov, &g Ty AB meds v BT,
ottog v JE meog vy EZ, tév 6% lowwov tav

1, foovtar Exatdpe Enazépa Theon (BerF)' 8. vmo
A4H?Z] Peyrardus, ox6 AEZ ol‘; ngds 7w H Theon (BFVp;
6 pro =g V, corr. m. 2). 4, 9w0 AEZ] Pe us; 4=z
A4HZ P; neog vé E Theon (BFVp; zd pro zé V, corr. m. 2).
d\dé P,  AI'B) BI'4 P, A in ras. 6. xal 5§ — douuy loy)]
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sub quibus aequalia latera subtendunt [I, 4]. itaque
LAZH = AZE, [ AHZ = 4AEZ. uverum [ 4ZH
== A'B. quare etiam | AI'B== A4ZE. supposuimus
autem, esse etiam [ BAI' = EA4Z. itaque etiam qui
relinquitar angulus ad B positus, reliquo angulo ad
E posito aequalis est [I, 32). itague trianguli 4BT,
AEZ aequianguli sunt.

Ergo si duo trianguli unum angulum unni angulo
aequalem habent et latera aequales angulos com-
prehendentia proportionalia, aequianguli erunt trian-
guli et eos angulos aequales habebunt, sub quibus
correspondentia latera subtendunt; quod erat demon-
strandum.

VII

8i duo trianguli unum angulum uni angulo aequa-
lem habent et laters alios duos angulos comprehen-
dentia proportionalia ef reliquos angulos singulos
simul aut minores aut non minores recto, trianguli
aequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt,
quos latera proportionalia comprehendunt.

Sint duo trianguli 4BI, 4EZ
unum angulum uni angulo aequalem
habentes, [ BAI = EAZ, et latera
alios duos angulos comprehendentia

B propertionalia, 4B : BI'==4E:EZ,
et reliquos angulos, qui ad I, Z
I positi sunt, prius singulos simul recto

om.p. 7 ws]z P. <5]ecorr. P. 8 loe(] dotiv P,

comp. p. 19. {ldrrove tls F. Priue #idceova corr. ex

flacooy m. 2 P. 28. wiz yovle] punctie notat. F. 24

EA4Z] corr. ex 4EZ m. rec. P. ABI'} BAT ¢; AB4 p.
25. mw BI') BT BFp. 26. viv EZ] EZ BFp.
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ngog ol I, Z medrsgov éxavépav dua éldodove do-
D" Adym, Oti looydvicy éete vo ABI zolymvoy 6
AEZ rouydve, xal lon 6rar 7 o0 ABI yovie j
om0 AEZ, xal Aouxy ‘dnidvére 7 meog T I' Aouny
©fj mpog td Z lom.

Ei yag &wdds éotwv 7 vmo ABI yavie tjj vmo
AdEZ, pla attéy pelfon éoviv. Eoto pslfov 1 vmd
ABI. xal ovveordto mpog tfj AB evdelg xal
nedg avtij onuslp td B tff tnd AEZ yovig ion 7
vwo ABH.

Kal énsl lom dotlv 9 udv A yovie v 4, 7 8%
vwo ABH tf} vmo AEZ, Ao’ dge % vwo AHB
Aol ©fj vmo0 AZE éovwv lon. (ooydviov Zee Zozi
16 ABH tolyovov 1¢ AEZ toiyave. Eotw &pe og
7 AB medg v BH, otrwg 9 AE meos iy EZ.
g 02 § AE mgdg v EZ, [oDrms] vmdxezac y AB
nodg v BI™ % AB doa mpés éxarépav tov BT,
BH zov avtov Ege Adyov' lon dea % BI 75 BH.
oots xal yovie 7§ mpos e I' povie tj; vmd BHI
dorwy lon. Ehdriov 0} deddis vmixeitar § meds TH
I’ fdtrov doa dotlv o84 xal 5 vnd BHI dors
7 petis avrf] yovie 5§ vmd AHB peltov fotiv
Sodijs. xal £0slydy loy ovoa t meos TG Z' xel
N weds t¢ Z dea pelfov fotiv deddjs. Umixsitar
0 édidocov ‘0pd7g° Omep Zotly &romov. ovx dpa
&viadg dotw f Omd ABI yovie ) tmd AEZ: loy

1. #ldzrova F. 2, doriv P, comp. p. 3. forae] dottv F.

10. 4BH] H e corr. p. 12. yovlx tj V. 13. douny; ]
supra m. 1 F, Ecm'f comp. p; forly PF. 15. tijv] bis
om. BFp. 16. o 8¢] tmdxsirar 6} xal og Bp. )

om. BFp. ovtog vmoxetrar] vmoneirar FV; ovtas Bp;
vmoxneivas ovtog P. 17. =j»] om. BFp. Post BI' add.
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minores. dico, aequiangulos “esse triangulos 4 BT,
AEZ, et [ ABI' = 4EZ, et, ut inde adparet, qui
relinquitur angulus ad I'" positus, reliquo angulo ad Z
posito aequalem esse.

nam 8i [ ABI'angulo 4 EZ inaequalis est, alteruter
eorum maior est. sit maior . 4BT, et construatur
ad rectam 4B et punctum eius B [ ABH= AJEZ
(I, 23]. et quoniam [ A= | 4 et [ ABH = AELZ,
erit | AHB = AZE [l, 32). itaque trianguli 4 BH,
AEZ aequianguli sunt. quare 4B: BH == AE: EZ
[prop.1V]. sed supposuimus, esse 4 E: EZ==AB:BTI.
itaque 4B ad utramque BI, BH eandem rationem
habet [V, 11]. quare BI'= BH [V, 9]. itaque etiam
angulus ad I" positus angulo BHI aequalis est [I, 5).
supposuimus autem, angulum ad I' positum minorem
esse recto; quare etiam [ BHI' minor est recto.
itaque angulus deinceps positus 4HB maior est
recto [I, 13]. et demonstratum est, eum angulo ad
Z posito aequalem esse. quare etiam angulus ad Z
* positus maior est recto. supposuimus autem, eum
recto minorem esse; quod absurdum est. itaque
L ABI" angulo 4EZ inaequalis non est; aequalis
igitur. uerum etiam angulus ad 4 positus angulo ad 4
posito aequalis est. quare etiam qui relinquitur angulus
ad I" positus, reliquo angulo ad Z posito aequalis est
(I, 32). ergo trianguli 4 BI, 4 EZ aequianguli sunt.

Theon: xal &g &oax % AB =meds thy BI', odtmg 7 AB moos

wpy BH (V et bis omisso =7y BFp). 18. &ox Zorlv P.
19. meog v I'] corr, ex vxé6 BHI m. 2 V. BHTI] corr.
ex B'H m. 2 V. 20. #ldcooy p, 21. xel{] om. P.
22. avriig P. 28. =@ ] corr. ex téd m. 1 B, 25. &ldz-

oy F, dotiy] om. V.~ 26. JEZ] EAZ p.
Euclides, edd. Heiberg ot Menge, II. 7
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Goa. ot 8 xal § meos td A loy ©fj meds 6 4°
xal Aowwy doa 7N meds tg I Aowmfy tff meds t6 Z
oy dovly. (leoyeviov doa fotl 16 ABI tolyavov 1
AEZ voiyove.

‘Aide On maiwy vmoxelobm éxarépe Tav mEdg Tols
I, Z py éidooov dpdijs Adpw mdlww, Ore xal olrag
éotly (doywviov v6 ABI telywvor 16 AEZ rouyave.

Tév yep adrdy xaraoxsvacdéviov ouoimg del-
Eouev, 6ve lon fotly % BI' tfj BH* dore xal yovie
7 mpog v I' vff vw6 BHI lan éorlv. ovx éddvraw
0 GpBijs 1 meds td I odx fdtrov e Opdis
ovd% % vx0 BHI. roiydvov 0% vov BHI of dvo
yovier 8o dpdov olx slewy éAdrroves” Gmsp dotiv
advvaroy. ovw doa malwy Eviedg derev 1 vmd ABI
yovie tfj v2d AEZ- lon doe. E6ve 0% xal 4 meds
@ A ) meog td A lon Aowwy dea % meos to I
Aounf tff meog v Z ley fdovly. leopwviov &pa fotl
©0 ABI volyavov v AEZ touydve.

'Eev dga Ovo tolywva plev yovioy mé povie

20 [ony &xn, mepl 0% dddag yoviag Tag wAsvag évdioyov, -

5

tév 0} Aowdv éxerépav Gua fdsrove 4 ui) Adrrova
opdiig, looyavia Zotar T Telywve xal i6eg iz tag
yovies, mepl dg avdiopdv sloww af mAsvoal: OSmeg
£0e Oela.

7.
‘Eav év dpfoymviep toiydve dmd Tis be-
Bis yoviag éxl tny Pdoiy xdBevog aydy, ra

1. lexiy B. Post 4 add. onusiw Bp, supra F, m 2 V.

8. éot(] oty P, comp. p. 8. {ldrrowv F. moly Gul
m 2 V. 7. looydwiéy donv P. 8. owolwg 87 BV p. 10.
éldcomy . 11. éidecwr p. 12. 0934] om. V. %] m.
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lam rursus supponamus, utrumque angulum ad
I, Z positum recto minorem non esse. dico rursus,
sic quoque triangulos 4BI, 4EZ aequiangulos esse.

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus,
esse BI'= BH. quare etiam angulus adgI” positus

augulo BHI' aequalis est [I, 5]

4 angulus autem ad I' positns recto

minor non est. quare me [ BHI

7 quidem recto minor est. itaque

trianguli BHI" duo anguli duobus

rectis minores non sunt; quod fieri

non potest [I, 17]. rursus igitar

L ABTI angulo 4 EZ inaequalis non

est; aequalis igitur. - uerum etiam angulus ad A posi-

tus angulo ad 4 posito aequalis est. itaque qui

relinquitur angulus ad I' positus, reliquo angulo ad

Z posito aequalis est [I, 32]. ergo trianguli 4B,
AEZ aequianguli sunt.

Ergo si duo trianguli unum angulum uni angulo
aequalem habent et latera alios duos angulos com-
prehendentia proportionalia et reliquos angulos singulos
simul aut minores aut non minores recto, trianguli
sequianguli erunt et eos angulos aequales habebunt,
quos latera proportionalia comprehendunt; quod erat
demonstrandum.

VIIL.

Si in triangnlo rectangulo ab angulo recto ad

2 P o] 8¢ V, 18. éldocoveg V. 15. dotiy PB;
comp. p.  16. lon] insert, postea F, 17. Zotl] éotlv PF;
comp, p. 20. #yy] corr. ex £y m:. 2 P. tag] om. V.
21, &pa fjros V. 28. ¢xd] vwé V; corr. m. 2. .
7*



100 TTOIXEIRN §°.

npdg tf xadéte rolyova Buoia é6Te TH s
04 xal ¢Adqdocs.
*Eoro tolyovov dedoyaviov to ABI dedipw Eyov
vy vmo BAT poviev, xal fjg8e exd tov A émi
5 v BI' gibevog 7 A4 Aéyw, Ot Opoidy oty
éxavsgov tév ABA, AAT vouydvey 8iw G ABIT
xal &t aAljlosg.
’Enel pag lon éotiv ' vmd BAI tfj vmo AAB:
8007 yap éxarépa xal xowwn tdyv 0vo Toiydvov Toi
10 v8 ABI" xal tov ABA 9 meds ©¢ B, Aoy deo
7, Um0 A B Aoy tf} vmo B.A 4 derw lon' lsoyaviov -
dpa éotl to ABI rolyovov t6 ABA touydvo.
foriv dgpa @g 7 BI' vmorelvovea iy by tod
ABT zpuydvov meds v B.A vmotslvovay nv do-
156 ¥y o0 ABJ teuydvov, otrwg avty 7 AB vmo-
telvovea iy meog tp I' yoviey tot ABI vouya-
vov meog ty B vmorelvoveay v lonv v Umo
BAAd tot ABA touydvov, xal &t % AT medg o
AAd tmovelvovoay Ty medg td B yeviay xowwny
20 Tév vo Teuydvey. 0 ABI" dpa telyovov T ABA
touyave looydvioy ©€ Zome xal tag mepl vag loag
yovieg mAsvpag avdioyov Eysi. Ouoiov dea [éotl]
10 ABI tplymvov 16 ABA touydve. opolog 0%
delkopsv, 8vt xal t9 AAT toiyadve Spoudy éote 1o

1. louv F. 4. yovlav] om. p. 8. BI'] A’ Y. A4
44 P, édom FV. 8 omd) postea ins. F. BAT yovia FV.
AJB] AB4 V, corr. m. 2. 12. z@ ] corr. ex twy m. 1 P.
ABJ) B supra m. 1 F. 18. BI') I'B B et seq. ras. 1 litt. F.

tijv | post ras. 1 litt. V. 14. 4BT'] ' inras. m. 2 V.
BA? inras. m 2V, Ymotslvovday] corr. ex vmoteivovow
m. rec. P; in ras. m, 2 V. 18. vmotelvovoos F, 1 eras.

17. B4] Bd wijv F. dmotedvovoay v lony ) ®eos =o I' in
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basim perpendicularis ducitur, trianguli ad per-
pendicularem positi similes erunt et toti et in-
ter se.

Sit triangulus rectangulus 4BI" rectum habens
angulum B AT, et ab 4 ad BI" perpendicularis ducatur
Ad. dico, utrumque triangulum AB A, AAT et toti
ABI et inter se similes esse.

'~ pam quoniam [ BAI = AAB (uterque enim
rectus est), et duorum trian-
gulorom ABI, ABA4 com-
munis est angulus ad B po-
gitus, erit [ ATBw=BAA
(I, 32]. itaque trianguli
4 4 r ABI', ABA4 aequianguli

sunt. erit igitur BI': B4 = AB:Bd = AI': A4
[prop. IV]; nam BI sub recto angulo trianguli 4BI"
subtendit et B4 sub recto angulo trianguli 4B,
et rursus 4B in triangulo 4BI" sub angulo ad I
posito subtendit et B4 in triangulo 4 B4 sub angulo
ei aequali B4 4, et A, A4 sub angulo ad B posito
utriusque trianguli communi subtendunt. itaque {rian-
guli 4BI, 4B 4 et aequianguli sunt et latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia habent. itaque
A ABI ~ ABA [def. 1]. similiter demonstrabimus,

A

ras, m. 2 V. lopy adeigF.,  18. ABA] ABI'P. 7] inter

duas ras. F. Est AT add. F: dmorelvovia wjy =os =6 B

yovlay 1ot ABT raiyavov, sed del. m. 1. 19. oxoreivovoor

(¢ in ras.) post ras. 1 litt. F, dmorelvovee Bp.  B] seq. ras.

1 litt. F.  20. avzéy vay V.  doa] postea ins. F; m. 2 V.

ABA4 doa V. 21. oy P, comp. p. 22. Z¢z({] om. P.
24, éoriy P; comp. p.
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ABI tplyavon: éxdregov gpa tdy ABA, AAD"
[rowydvan] Suoidv éorwv 8@ Té ABI.

Aéyw 81, Gvi nal ddindog éorly Guowx ta ABd,
AAT zplyovea.

6  ’Emel pag bpdy % ©vmd BAA debf vf vwo AAT
dorwy lon, dAde pyv xal 1) tmo BAA vfj xeds tp I
88elyBn lon, xal Aoy coa 7 meds tg B Aowxfj tff
Um0 AAI éorww lon° looydvioy doa éoxl 70 ABA
tolyovov g AAT touydvp. Eotw doa &g 7 BA

10 vov ABA tpuydvou vmotslvovee Ty vnd B.A A medg
vy 44 100 AAT touydvov vmotelvoveay Ty mdg
o I lonv 1ff vmd BAA, orwg atty % A4 rov
AB A touydvov vmorslvovea Ty meds TG B po-
viey mpdg vy AT Umovslvoveay iy vmd A AT tov

16 4AT touysvov lony tfj meds t B, xel & n BA
npos v A vmotslvoveas tag dpddg” Sporov dpa
éovl 16 ABJ tolyovoyv ta AAT royydve.

‘Eav Goa év dpdoymvip touyave axd Tig 69dig
yovieg éxl Ty Pacw xadetos aydyj, Ta meog T

20 xadére tolyove Spowd dote T vs GAp xal adddjioig

[Omep &0sc OetBou].

Hégiopa.
'Ex 87 tovtov gavegov, Cn fov v Sedoywvip
TQuydve axd tijs Gedijs yovlag inl Tty Pdow xdde-
25 vog aydy, N dydeloe vdv tig Pdcemg TuRudTOY
péen avaioyov oty Omep &8st Oetbar [xal Fri vijg

1. zolyovor] om. BFp. 2. roiyavaoy] om. P. dpowdy
douy Gip] om. V. ABI' toiydve olo dposy femy V.
8. B4A)] B e corr. m. 2 V. 7. louwy] corr. ex lowijs
m 1 F 8. do3(] dotiv PF. 11. vy 4] oy 44 F; corr.
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esse etiam A 44"~ ABI. ergo uterque triangulus
ABA, AAT triangulo toti 4BI similis est.

iam dico, triangulos 4BA, A AT etiam inter se
similes esse.

nam quoniam [ BAA == AT (recti enim), et
demonstratum est, [ B4 4 angulo ad I" posito aequa-
lem esse, etiam qui relinquitur angulus ad B positus,
angulo 4AI" aequalis erit [I, 32). itaque trianguli
ABAd, AAT aequianguli sunt. est igitur BA: 44
== AAd: A = BA : AT [prop. IV]; nam B4 in
triangulo 4B 4 sub B.44 subtendit et 44 in trian-
gulo 44T sub angulo ad I' posito subtendit angulo
BAA aequali, et 44 in triangulo 4 B4 sub angulo
ad B posito subtendit, Z4I" autem in triangulo 4 4I"
sub A4 angulo ad B posito aequali, et prae-
terea BA, AT’ sub rectis angulis subtendunt. itaque
A ABA ~ A 4T [def. 1).

Ergo si in triangulo rectangulo ab angulo recto
ud basim perpendicularis ducitur, trianguli ad per-
pendicularem positi similes erunt et toti et inter se.

Corollarium.

Hinc manifestum est, si in triangulo rectangulo
ab angulo recto ad basim perpendicularis ducatur,

m. rec.  14. owotelvovoay) -v eras. F. 15, rjj] corr. ex
tijg m. rec. P; seq. ras, 1 litt. V., 16. n:poc mv AT} in
ras. F, vxozelvovoe F. 20. éonw F. év] om. p.

25, tpnpatm;;] om, 26. fori B, comp. omeq £3e0
32f:] om. BFp. xa é'ﬂ—p 104, 2: doriy postea ins. m.
1 Fin ras; mg. m. 2 V.
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pdecog xal fvdg Omotovodv TdY Tunudreov 1 TEGS
T Tuquate mlsvea péon avidoydy deviv).
&',
T#g dodelong evPslag o mposraydiv pépog
b dpedsly, _
“Eotm 7 bodsica svdsla 7} AB- det Oy vijig AB
©6 mpootaydlv pépog apelsiv. -
Emizerdgdo 07 10 tolrov. [xal] Svjyfe tig amod
tov A e0sla | A yoviev =mspiégovee uere tTijg
10 AB rvyovcav: xal &lifjpdw tvyov enuelov éxl tijg
AT ©6 4, xal xelodwoay vfj Ad loaw af AE, ET.
xal énslevydo 7 BI, xal dix tob A mapdiiniog
avrf ydeo 5§ AZ.
'Exel otv touydvov tot ABI mapa plav tév
15 mAsvgiov tyy BI frar v Zd, dvdioyov &pa éorlv
og § I'd mpos tiyy 4 A4, ofrwg v BZ medg miy Z A.
dumdy; 8% 9 I'd vijg 4A" Oimdij &pu xal % BZ wijg
Z A" toumhy) dpa 1) BA viig AZ.
Tis &pe Sodeloms evdslag tijg AB 1o émiraydly
20 toirov uépog dgrentar v0 AZ* 3wsp &8s mosfjoeu.

[4

o
Tqv dodeloay evPslav Erunrov ©f dodeloy
rerpqpévy opolwg Tepsiv.
X. Simplicius in phys. fol. 114, 119.

1. omotegovovy F. 2. Post foniv seq. Gmsg £dec dsila
BFp, Vm. 2. 8. tofrov] ante -zov ras 2 litt. F.  xa()
om. P. mg edfeia dmwd tob 4 § V. 11, xeloBwoay] mg.
m. rec. P. 14, Supra mapd in P scr. m. rec. mapciiniog.

15. ©iy] o} p. ZA] mutat. in 4Z m. 2 V; 4Z Bp. 1e.
tjy d4) tj 44 B, 44 Fp.  wjy] om. BFp. 17 7]
™m p. wal ) BZ tig Z4° tumdi} &dee] mg. m. 1 P, 18.
BA] 4 in ras. P. 19. tijg] w7j p. 7s] corr. ex i m. 1 p.
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ductam rectam mediam inter partes basis proportio-
nalem fore. — quod erat demonstrandum.?)

IX.
A datarecta linea partem quamuis datam abscindere.
Sit data recta 4B. oportet igitar ab 4B quamuis
datam partem abscindere.
sit data pars tertia, et ducatur a puncto 4 recta
AT cum A B quemlibet angu-

) Z lum comprehendens, et suma-

4 tur in AT quoduis punctum 4,

: et ponatur JE == A4 = ET,

A Z B et ducatur BI, et per 4 rec-

tae BI" parallela ducatur 4Z [I, 31].

iam quoniam in triangulo 4BI" uni laterum BI’
parallela ducta est Z4, erit [prop. II]

Fd:44=BZ:24. sed I'd =2 4d4. quare
etiam BZ =2ZA4. itaque B4 =3 4AZ.

Ergo a data recta 4B tertia pars AZ abscisa
est, ut iussi eramus; quod oportebat fieri.

X.
Datam rectam lineam non sectam -datae sectae
congruenter secare.

1) Nam demonstravimus p. 102, 9 8q. Bd: JA4 = A4
: AT. reliqua pars corollarii p. 102 26 8q. sine dubio inter-
pola.ta est; nam et poet sollemnem illam finem demonstratio-
num corolla.nommqne onep Edzs deitoen p. 102, 26 additur et a
bonis codd. Theoninis aberat nec nequam usui est. habet tamen
Campanus et P, quamquam sine clausula illa, itaque et in
nonnullis codd. ante Theonem et in quibusdam Theoninis
simul sponte interpolata est.

20. zglrov] in ras. F, 22. dofeloy] P, Simplicius, Cam-
panus; dodsloy esfele Theon (BFVp).
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"Eotw 1 plv Oodeloa evdela &ruyros % AB, %
8% vetuquévy 9§ A xava ta A4, E onusla, xal
xelodooay dors yoviay rvyoveay megiéyev, xal
énefevydo 3 I'B, xal di¢ tédv 4, E vfj BI' magdi-
8 Andot fyPwoav of AZ,EH, dua 8% o0 4 tjj AB
napdiiniog fjydw n AGK.
ITegaiinidypappov doa Zotly éxdregov tév Z6,
@B log &pu % pbv 46 v ZH, § 6 @K vjj HB.
xal énel touyavov ltov AKI mapa plov tov mlev-
10 o6v iy KI' e0®ela fpee 7 OFE, dvdloyov &pa
dotlv wg 7 I'E mpog v Ed, olrmg % KO mpog
iy @4, len 8t 7 plv KO vjj BH, 7 0} 64 vj
HZ. Zotw doa og 7 I'E meds v EA, otrog 7
BH mpég v HZ. wmelwv, émel touydvov tob AHE
16 wapx wlov vy misvedv gy HE fxzen 9 24, dvi-
Aoyov doa Zotlv @g 4§ EA medg v AA, otres 7
HZ mpog iy ZA. &0slydn 8t xal &g 1) I'E mpdg
.t Ed, ofvwg 7 BH medg v HZ: Zeniv doa og
utv § T'E mpog tipv EA, otras 77 BH mpos tiw
20 HZ, oog 0% % EA mpog mypv A A, ovrwg + HZ mpodg
v Z A,
‘H dpe Jdodeica 'svdela drumrog 7 AB tfj do-
deloy evdsle zerpnuévy tff AT opolwg Tévuyras
Onmso £0s moiijoar’

25 e’
dvo d0dsi6dv svBeaidv tolrqy dvdloyov
meoosveEly.
2. Post AT add. V: 3¢l 87 i 4B drpnrov tjj AT reepy-
&

ﬁév'y duolwg tepeiv. Zorm terpnuévn § AL 4. I'B] BI'
p, Vecorr. m. 2. 5. 3] om. p. 8. HB] MBF, corr.
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Sit data recta linea non secta A B, recta autem
AT secta in punctis 4, E, et ponantur ita, ut quem-
libet angulum comprehendant,
et ducatur I'B, et per 4, E
rectae BI" parallelae ducantur
AdZ, EH, ot per 4 rectae 4B
parallela ducatur 40K [I, 31).
itaque utrumque Z@, &B par-

allelogrammum est. quare
47T TP e—_zHet6K—HB
(I, 34). et quoniam in triangulo 4 KT uni lateri KI"
parallela ducta est recta @F, erit ’E: E4 = K&:04
[prop.II). sed K& =BH 6 4=HZ. itaqueI'E: EA
== BH:HZ. rursus quoniam in triangulo 4 HE uni
lateri HE parallela ducta est ZA, erit E4: 44
== HZ : Z A4 [prop. II]. et demonstratum est, esse
eiam I'E: E4 = BH: HZ. itaque

FE:Ed=BH:HZetEAd: d4=HZ:ZA.

Ergo data recta linea non secta 4B datae rectae
lineae sectae A4I" congruenter secta est; quod opor-
tebat fieri.

XT.
Datis duabus rectis tertiam proportionalem inuenire.

ras. F. K@) corr. m. 2 ex 8K V. 12. zj»] om. BFp.
18. moos tjv] medg BF p, et sic deinde per totam prop.

15. HE] corr, ex EH m. 2 V. 17, ] postea ins, F. = 18,

ottog) m. 2V.  forw doa ¢ — 20: tiy HZ] postea insert.

in ras. m. 1 F; mg. m. 2QV. 19, oy HZ] HZ etiam V.
20. EJ] corr. ex 4E m. rec. P. mog 44 oVrag bis F.
7] ins. m. rec. P. 24, moiijoas] in ras. m. 1 P

m 2 9 xal} postea ins. F. 11, vjy E4J] E4 Bpet im
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"Eotwdav al Jdodsloar [dvo s@eltow] af BA, AT
xal xelododay yoviay megiéyovoar tvyovdav. Oel Oy
vy B A, AT volvny evadoyov mposevgely. éxfefirodn-
oav pap éml va 4, E onuele, xal xelodo v AT

6lon 7 Bd, xal Znslsvybew 7 BI', xal dia tob 4
naparinios av fyde 5 AE.

‘Emel odv touydvov tot AAE mags plav tév
nhevedy iy AE furen §) B, dvdiopdv duv og
7 AB mpdg vy B4, otrwg 1 AT mpds wyv I'E.

10 len 02 1) BA v AL Eetw dga og % AB meog
tqv AT, obtag 7§ AT mpdg v I'E.

dvo dpa doPeday evdadv tav 4B, AT toley

avaioyov alrals mpoosvgnren ) I'E" omeg £0z morjoas.

. .

15  Toiav Sodeiody c0deidY TeTaerny dvd-
Aoyov mpooesveely.

"Eotwday of dodeioor voely edslar of A, B, I
dst Oy tov 4, B, I' zevdorqv avdioyov mpos-
EVQElY,

20  ’Exxsledwoav 0vo ebdeiae of AE, AZ poviey
neguégovoat [tvgovear] iy tvmo EAZ" xal xslobo T4
utv A len n AH, ©fj 8¢ B loy § HE, xal & v
L ion 5 40" xal émgwx-&sc,’dng 1iis H® mapdiiniog
avtf] Nyde dca tov E ) EZ.

26 ’Emel ovv toupavov 1ot AEZ mega play iy

1. dvo sv&umﬂ)om P, sv&ewu supra scr. m. rec. 3. BAl
e corr. V. &veeiv 4. yao af AB, AT Theon (BVp; yae ai
B4, ATF). 6 BILIT'Bp. 8 AEJAEg. 9. js] bis
om. BFp. Bd4] B4 F. AT'] 4 in ras. m. 1 B. 11,
rnv] om. Bp. w7j»] om. Bp. TE]} I' in mas. V. 13,
aveis P, corr. m, 2. 20. funslodo tHv @ (non F). 21.
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Sint datae rectae B.A, A" et ponantur ita, ut
quemlibet angulum comprehendant. oportet igitur rec-
tarum B 4, AT tertiam proportionalem inuenire.

producantur enim ad pune-

ta 4, E, et ponatur 4I'

‘= B4, et ducatur BI, et

B, F) A per 4 ei parallela ducatur
—— d4dE[], 31). iam quoniam in

triangulo AJE uni lateri

4 AE parallela ducta est BT,
erit 4B: B4 = AT : TE
[prop. II]. sed BA == AT.
E itaque 4B : AI' = AT":TE.

Ergo datis duabus rectis 4B, AT tertia earum
proportionalis’ inuenta est I'E; quod oportebat fieri.

XIL

- Datis tribus rectis lineis quartam proportionalem
inuenire.

Sint datae rectae .4, B, I oportet igitur rectarum
4, B, I"' quartam proportionalem inuenire.

Pl ponantur duae rectae JE, 4Z
ita, ut quemlibet angulum com-
prehendant EAZ, et ponatur
dH = A, HE = B, 40 =1T.
et ducta recta H® ei parallela

46 z per E ducatur EZ [I, 31}.
iam quoniam in triangulo 4EZ uni lateri EZ

tvyovcay] om. P. xal] om. p. ] & @. 25. play
tov nisveoy Theon (BF Vp).
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EZ Jjxvar % HO, iotwv doa g ) AH meog iy
HE, ottwg ©t 40 mgog tqv OZ. lon 6 v, udv JH
tj A, 7 82 HE tjj B, 7 8} 46 vfj I forwv &pu o
% A meog v B, otnws 7 I' medg Ty OZ.

5 Touov &ga dodagdy eddadv tov A, B, I' ve-
rdgry avdioyov mpodsvgnrar ) @Z ' onep Ede moLfjoa.

iy’

dvo dodeidov svBesdy pe’m)v avdaioyov
TEoGEVQELY.

10  "Eetwcav of dodeloar dvo evdelas of 4B, BI™
dst 0y vév AB, BI' péony avdloyov mpodesvgely.

Kelodaoay ém:’ eOdelag, xal yeypdpda éml tijg
AT quixvxdior 160 AAT, xal fydeo dnd tov B an-
JMebov v AT :38elg mpog dpdag 7 B, xal éme-

16 fevyBwoay af A4, AT.

'Ensl &v quxvxdle yovie dotlv 1 Umd AAT,
0o fdatwv. xal émel dv GpPopovip Teydve TH
AAT axd vijg SpPijg yoviag énl Ty Pddy xaderog
gmtae | AB, ) 4B &g vov tig fdocog TunudTov

20 tov AB, BI" péony avaloydv éotw.

Ao dga dodsody evdady tév AB, BI' péey

avdioyov mgooevenraw 1 AB* Omep Eder moufjoa.
0"

Tav loov t: xal (coywviov magaldnio-

XIII. Philoponus in Aristot. de anima g II.  XIV. Philo-
pon. in anal. post. fol. 117v,

1. EZ] corr. ex H® m. rec. P; HO Bp. H@] corr.
ex ZE m. rec. P; EZBp,OHVm2 #jom. V., " 4H
in ras. B. -:r)y] om. BFp. 2. oy om. BFp. ¥4
e corr. V; Z6 P. 4. 8Z) Zinrae. F; 26 P. 14. #9-
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parallela ducta est H®, erit JH: HE == 460 : 6 Z.
sed JH = 4, HE = B, 46 = I. itaque 4 : B
=TI:6Z

Ergo datis tribus rectis lineis 4, B, I' quarta pro-
portionalis inuenta est ®Z; quod oportebat fieri.

XIIIL.

Datis duabus rectis lineis mediam proportionalem
inuenire.
Sint duae rectae datae 4B, BI'. oportet igitur
rectarum 4B, BI' mediam proportionalem inuenire.
4 ponantur in eadem recta, et
in AT describatur semicirculus
AAdT, et a B puncto ducatur
. ad rectam AI" perpendicularis
A 2B I Bd, et ducantur 44, 4T.
iam quoniam in semicirculo est [ 44T, rectus
est [III, 31]. et quoniam in triangulo rectangulo
AAdTI a recto angulo ad basim perpendicularis ducta
est 4B, 4B partium basis 4B, BI' media propor-
tionalis est [prop. VII coroll].
Ergo datis duabus rectis lineis .4 B, BI" media pro-
portionalis inuenta est 4/B; quod oportebat fieri.

XIV.
In parallelogrammis aequalibus et aequiangulis

delg) om. Bp.  16. xal éns( V. 19, 4B] B4 F; V, corr.
m. 2. 4B] B4 V, corr. m. 2. 21. piony P, sed corr.

22, mgoonuenrar P,  24. re] om. p.  xaf] m. 2 F.  [go-
yovlwy] P, Philoponus; péay ma lon» éyévrwy yeviey Theon
(BVp; in F om. play et supra scr. pie seq. ras. 1 litt), P
supra m. rec.
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yodupov avrimexovdadiy al mdeveoal al mepl

" zag loeg povieg xal dv ldoyoviov magaidn-
loyedupov avtimexovdaciv ol mieveel al
mepl tag loag yoviag, l6a éatly éxeiva.

5 "Eotw l6a tc xal leoyavia mwapallnAdygaupe t&
AB, BI' loas &povte twag medg 16 B yaovieg, xal
xci6Bwoey éx’ sUdslog of AB, BE éx’ evdelus
dpa &lol xal of ZB, BH. Aéyo, 6t tov AB, BI'
avunenovdacy of whsvgel af mepl tag loag ywvieg,

10 Tovtéotv, Ot dotly &g § 4B meds vy BE, ovrag
%7 HB =gdg wyv BZ.

ZSvuweningwodw yep to ZE mapallnldygappov.
énel odv loov éorl ©O AB magadinidypapuov Té
BI' magaiinioypgappe, &ido 0¢ © ©0 ZE, &orw

15 &pa ag 16 AB meds & ZE, otrwg 6 BI mpds 70
ZE. &Ad dg udv 10 AB mpog ©0 ZE, otrag 7 4B
nds v BE, og 0 0 BI meds ©6 ZE, otrwg 3
HB mpds vy BZ* xal dg &oa 7 4B mpdg v BE,

. otrwg ) HB mpog v BZ. ov &pa AB, BI' nap-

20 aAdqloyedupwy cvrmendvdacw of mlsvoal af mepl
tag loag yovieg.

‘Adda Oy éovw og ) AB meog Ty BE, ovrmg 7
HB npog vy BZ* iéyw, 8w loov Zotl 10 AB nap-
alinidpgapuor té BI' magalinlopedpue.

25 'Emsl pdo éotiv og | 4B meos v BE, otrwg
f# HB mgog v BZ, dAd’ ag piv 1) 4B mpog 1y

2. looywyiwv] om. Theon (BF Vp); del. m. rec. P. Post
naoullnloyoammv add. Theon: play yoviey pia yovig lony
ézovzoy ( Fp; pley mg lony Eydvrav yoviay V). 5. =
wel Zooymma] om. Theon (BFVp); del. m. rec. P. 7. nel-
b V. 8. els/vy PBp. 10. Zotiv] om. p. Tiv] om.
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latera aequales angulos comprehendentia in contraria
proportione sunt; et parallelogramma aequiangula,
quorum latera aequales angulos comprehendentia in
contraria proportione sint, aequalia sunt.
Sint aequalia et aequiangula
£ I parallelogramma 4 B, BI"aequa-
les habentia angulos ad B po-
sitos, et ponantur in eadem
recta 4B, BE. itaque etiam
ZB, BH in eadem recta sunt.
dico, in 4B, BI" latera aequa-
) les angulos comprehendentia in
contraria proportione esse, h. e.
esse 4B:BE=HB:BZ.
expleatur enim Z E parallelogrammum. iam quoni-
am 4B == BI, et alia quaedam magnitudo est ZE,
erit AB:ZE = BI': ZE [V, 7). sed 4B :ZE
= AB:BE [prop.I], et BI': ZE == HB:BZ [id.).
quare etiam 4B : BE = HB: BZ. itaque in parallelo-
grammis 4B, BI' latera aequales angulos comprehen-
dentia in contraria proportione sunt.
iam uero sit 4B: BE = HB : BZ. dico, esse
AB = BI.
nam quoniam est JB: BE=HB:BZ,et 4B:BE

Z ‘"

BFp. BE] corr. ex BO m. rec, P. 11, zij¥] om. BFp.
BZ] ZBP. 12 ZE]EZ p.  1%. vijv] om. BF; ©6
t0 ZE] ZE BF; Z in ras. m. 2 V. 18. meog zijv] meog
BFp, et sic deinde per totam prop. d¢ doa] aomse V.

4dBY B4 p.  19. &eu] supra m. 1, sed post BT P. 22,
¢lle &3] in ras. m. 1 p. Post 87 add. Theon: dvrimemor-
Sérwcay of nlevoel of meel zag loag yovieg xal (BF V@.

28. BZ] ZB P. lotly P.  2b. 77j¥] corr. ex zij m. 2 V.
26. og] e corr. F. %] om. F,

Euclides, edd. Hefberg et Menge, IL 8
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BE, oftwg t6 AB mepaiinidypappov mpds vd ZE
nageAdnioyeauuov, og 6% 4 HB mpdg tv BZ, oT-
tog 10 BI' megadinAdypappov meds t6 ZE megod-
AnAdypappov, xal dg &pe to AB meds ©6 ZE, ob-
5 twg ©0 BI" mdg v6 ZE' lsov dpa dotl 16 AB map-
aldnioygappov 6 BI' magaiiniopodupe.

Tav &pa lsov s xal lsoyoviov mapailnloyedu-
pov avumenovdaoww af wAsvgal of mepl tag loag
yoviag xel dv looyaviov magaiinloyedupov dvri-

10 wewdvdasww of mlevgal al mepl tag lowg yoving, loa
dotly nclva: Omeg Eds dslae.

’
L& .

Tov ldav xal plav pid lonv égdviov yo-
viev toiyavev avrimexdvdaciy al misveal
16 al wepl tag loag yoviag xal dv plav pid
tony éyovrmv yoviev Toiydveov GVTLTEXOV-
Bacy ol mievoal al megl tag lceg yoviag,
loa datly éxelva.
"Eotm loa tolyova ta ABI, AAE plav me iongy
20 éyovra yoviey Ty vwo BAT 5 tvno AdAE Adyo,
8te tév ABI, AAE tpiydvev dvumendvdacw af
ndsvoal of mepl tag loag yoviag, tovrésrw, ot éotly
og 1 I'd meog vy A4, otrwg 1) EA mpog iy AB.
KeloBo pop dove én’ ebdelag elver iy I'd j)
26 A4 i’ eddelag doa fotl xal 7 EA tfj AB. xal
énetevydw 1 Bd. :

1. meog 10 — 2: wc dsg insert. in ras, F. 2. moeadln-
loyeappor] om. naoallnlquappov’;l P; ZE Theon
gBFVp) 5. £¢r{v P comp 7. looy &oa p. te] om.

looyoyioy PBFp, m supra scr. m. rec. lony yo-
viey play g Eydvrov; play pig lony dydvroy yaviay V, sed
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= AB:ZE, HB: BZ = BI': ZE [prop. I}, erit etiam
AB:ZE=BI':ZE [V,11]. itaque AB=BI'[V,9].

Ergo in parallelogrammis aequalibus et aequi-
angulis latera aequales angulos comprehendentia in
contraria proportione sunt; et parallelogramma aequi-
angula, quorum latera aequales angulos comprehen-
dentia in contraria proportione sint, aequalia sunt;
quod erat demonstrandum.

XV.

In triangulis aequalibus, et qui unum angulum
uni aequalem habeant, latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt; et trian-
guli unpm angulum uni aequalem habentes, et in
quibus latera aequales angulos comprehendentia in
contraria proportione sint, aequales sunt.

Sint aequales trianguli 4BI, 4 4E unum angu-
lum uni aequalem habentes, [ BAI = A AE. dico,
in triangulis 4BI, 4JE latera aequales angulos
comprehendentia in contraria proportione esse, h. e.
esse 'd: 44 —=EA: AB.

ponantur enim ita, ut I'4 et 44 in eadem recta
sint, itaque etiam E.4 et 4B in eadem recta sunt.
et ducatur B4. iam quoniam A ABI' == AAE, et

fey pié punctis del 9. looyoviwy magalinloyedpuwy]

B, F (post lgo- ras. 1 litt.), p; in P m. rec. supra scr. iony
yoviey play ma dyoviov; play mg (punctis del) lony &yév-
Tty yovlay magoilnloyedppmy V., 16. «f] m. 2 P. o»
tiyovay F. 18. zoiyavaov] om, FV. 20. tﬁ%‘ COIT. X
=7js m. rec. P. léyw, Gui] et seq. insert. in ras. F. 22.
ol wepl] meol P, corr. m. 2. 28. mdg 7jv] bis meds BFp.

24. TA] AT P, V in ras. 28. éotly PBF, comp. p.

8.
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'Enel ovv leov Zotl 1o ABI tolyovov vg AJE
toiydve, &Ado 04 T 6 BAd, forw doe g to
I'4B tplyovov meog 10 BAA zelyewov, ottwg o
EAA volyovov meds ©6 BAA telywvov. dAd ag
ptv ©0 I'd B mpog 16 BA A, otvwg § I'A mgog oy
A4, dg 6% vo EAA medg 6o BAA, otrag 1 EA
ngog Ty AB. =xal g dpa ) I'd mpog v A4,
ottwg 1) EA mpdg v AB. tvév ABI, AAE dpa
toupavay dvumendvdacy of misveal of mepl tag

10 loag yoviag.

15

20

26

"AAde 61 avnmenovdéracay of wAsvpal tov ABT,
AAE toiydvay, xal oto dg 7 I'd mgdg vy Ad,
ottwg 1) EA mpdg v AB' iéywm, 8u loov farl
t0 ABI tolyavoyv 19 AJE toiyave.

‘Emitevydelons yag mddwv tijs Bd, énel doviv og
n I'd medg tjv AA, ofrwg 77 EA ngdog v AB,
GAl og pdv ) I'd meog iy Ad, ovtws vo ABI
tolyovov mpdg ©0 BA A telyavov, ag 8% % EA meog
iy AB, ottwg 0 EAA telyovov meog ©0 BAA
tolyovov, wg oo ©0 4 BI tolymvov mds 16 BAA
tolyavoy, oltmg 10 EA A telyavov mpdg 0 BAY
tolyovov. éxdvegov dpa tiv ABI, EAA mgds 10
B.Ad tov avtdv &g Adyov. loov dge detl ©6o ABI
[tolyovov] 16 EA A toiyave.

Tov &ge ldov xal ulav wig lony édvioy yoviey
roiydvoy avumenovdacw of mAsvgal of mepl tag
long yoviag' xel dv play pd lony égéviov poviey

2. ©t] om. BF Vp. BAd] in ras. m. 2 V. 8. T4B]

2
"I'""A'B'F; BAT Bp, V m. 2. = oYrog] obtw P, oftag doa F,
4. EA4]) BFp, Vm.2; AJEV m.1; JAEP. BAd]litt.
BAinras. m, 2 V. <zefyovor] comp. V. 7. =v] (prius)
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B r alia quaedam magnitudo est
BAd, erit ATAB:BAA
= EAA:BAA[V,7]. sed
[prop. 11 I'4B:BAd= A"

:Add et EAA: BAA
= Ed: AB. quare etiam
IFd:44=FEA: AB, its-
a £ que trianguloram 4 BT,
AAJE latera aequales angulos comprehendentia in
contraria proportione sunt.

iam uero latera triangulorum 4BI', 44E in con-
traria proportione sint, et sit 'd: 44 =EA4: 4B.
dico, esse A ABI'= A\ AAE.,

ducta enim rursus B, quoniam est I'd: 44
== EA: AB, et T'4: Ad == A ABI': A\ BAA, et
EA: AB=/ AEAAd:/ BAd [prop.I}, erit A 4BT"
:ABAAd = NEAAd:/ABAA. itaque uterque trian-
gulus ABI'y EAA ad BA A eandem rationem habet.
quare A ABI'=AEA4 [V, 9] '

Ergo in triangulis aequalibus, et qui unum angu-
lum uni aequalem habeant, latera aequales angulos
comprehendentia in contraria proportione sunt; et
trianguli unum angulum uni aequalem habentes, et
in quibus latera aequales angulos comprehendentia

corr. ex wy m. 1 F. 8. uqu t(uyanuw] 19;7«»07 doa V;
yoviay 12. to;ymmv yoyioy @g ostea
mos‘;rt. m 1 1;’, om. F.  =pdg ] meds Bg‘ ot S’lg gemde
per totam prop. 16. I'4] AT p. 19, mvﬁ om, etiam V.
20. 4BT") BAT P. Post zefyovoy add. F: oftwg 16 E4A4
telyovoy, sed del. m. 1. 21, refyavor) om. V. ovrag)
om. F. 0 EAd volyovoy uqoc w0 BAa tolyovor] om.
BFp. 22. &«] om. Bp,  28. {otiy P, comp. 24, tot-
yovoy] om. P. 2. ulquul al} om. F. 27. ymrtgc nlevgal F.
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Touydvaoy dvumendvdeow of misvgal af mepl tag
loag yovieg, éxelve loa dotlv: Omep &8s Oelfau.

s’

Ecv tédcageg evdslar dvdAoyov d6ww, 1o

b xd tév Expav wegiegdpevov Spdoydvioy laov
dotl g Umo tdv pfdwv megiegoufve Sodo-
yovip' xdv 10 V%6 tév Expev megieydpcvov
dodoydviov ooy § T VO Thv péewv megie-
gouéve dpdoyovip, al téscapss 0P elar dvd-

10 Aoyov &dovral.

*Eorwoay téconpes svdelor avddoyov af AB, I'4d,
E,Z, og 7 AB mpdg tqv I'd, otrws % E mgdg
v Z* iy, Sue 10 Umd veov AB,Z megisyousvov
opBoyaviov lgov otl vg vmo vdv I'd, E megieyo-

16 uévp Sedoyavip. '

"Hyd9woav [yag) axd tov A, I onusiov taly AB,
I'd &b6elug mpog dpdag of AH, I'®, xal xsledo
v utv Z loy 7 AH, vfj 8% E long % I'G. xal cvp-
newAneaodo ta BH, 40 magaiinidypauue.

20 Kol émel dovv g ) AB mpog vy I'd, ofrwg 4
E modg v Z, lon 0k 7y udv E ) I'®, 7 6t Z =j;
AH, lovwv dge og 7 AB meog Tty I'd, ovraws 7
I'e mpog v AH. tov BH, 40 &pa magaiinio-
yodupwy eviimendvdacw of misveel of mepl Tag

26 lgag yovieg. v 0} leoyoviov mepaiiniopeduucy
avtremwovdaow of mievpal af mepl vas l6ag povies,

2. dottv] sloly V. 4. da PBp. 7. név] xal el V.

11. of téooeges P.  dvdloyoy] om. V.  12. Z dvdloyoy V.
jy] om. Bp. 18. AB] Bin ras, m. 2 V. Z] eras. F.
14. {otd/y P, comp. p. E] postea add. m. 1 p; eras. F,
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in contraria proportione sint, aequales sunt; quod
erat demonstrandum.

XVL

8i quattuor rectae proportionales sunt, rectangulum
extremis terminis comprehensum aequale est rectan-
gulo mediis comprehenso; et si rectangulum extremis
terminis comprehensum aequale est rectangulo mediis
comprehenso, quattuor rectae proportionales sunt.

Sint quattuor rectae proportionales 4B, I'4, E, Z,
ita ut sit 4B: I'd = E : Z. dico, esse 4B < Z
= I"d >< E.

H e
4 B

b 4
Er—mn0w

Zi—

ducantur a punctis 4, I" ad rectas 4B, I'4 per-
pendiculares 4 H, I'®, et ponatur AH=Z et '® = E,
et expleantur parallelogramma B H, 46.

et quoniam est 4B: I'd = E:Z, et E=1TI6,
z AH, erit AB:I'4 = I'® : AH. itaque in
parallelogrammis BH, 46 latera aequales angulos
comprehendentia in contraria.proportione sunt. paral-
lelogramma autem aequiangula, quorum latera aequales
angulos comprehendentia in contraria proportione

16. ydp] om. P. 18, ovpnsxlnede®woey BFVp,  22. 4H]
corr. ex A4 m, rec. P. 28, AH& post ras. 1 litt., H e
corr. V; corr. ex 46 m. rec. P. o] m. 2V, 24 of

‘meel] meel P.
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loe fotly dxstva’ loov &ga otl ©o BH megadinid-
yoaupov ¢ A0 mapuiinioyodupm. xal foTe o
pdv BH ©6 9mo tév AB,Z' lony yep 7 AH tfj Z*
70 0t A6 1o vnd tév I'd, E' oy yee 1 E vfj 6"
570 doa Umd vov AB,Z msgusyduevov Opdoydviov
loov dotl tp vmo vdv I'd, E megusyouéve Sodopavip.

"AAde 89 T0 Om tdv AB, Z mepuegdusvoy dgdo-
yavioy loov fotw 16 vmd tov I'd, E mepeyoptve
SoBoyavin* Adyw, Sti ol tégonges evdelar dvddoyov

10 Zoovrar, dg 5 AB mpdg v I'4d, otrwg 7 E wedg
o Z.

Tov yee evtév xavaoxcvaddiviov, éxel to vmd
tov AB,Z loov éovl t6 Um0 tév I'd, E, xal éorc
10 udv Omd tav AB, Z vo BH' loq ydp éorwv %

18 AH tf) Z° ©6 0% vmo tév I'd, E ©0 46" [lon pap
1 I'® vfj E' 10 dea BH loov éotl t¢ AO. xal dotiv
leoyavia. v 0 lowv xel (coyoviov mepaiinlo-
yocupay cvtmsndvdadw of mAeveal af megl tag loag
yoviag, Eotwv doa o 9 AB meds iy I'd, ofrwg 3

20 I'® mgog vy AH. fon 8t 5 pdv I'@ <jj E, 5 ot
AH ) Z* &t Gpa og 1) AB medg vy I'd, ofrag
n E arpog my Z.

’Eay apa téooageg wﬂemz dvddoyov @ow, o

Um0 Thy dxgov meQueyducvov opBoydviov ldov dotl

25 T3 Um0 THY plowv xepzezoye’vm dedoyavie* xav 70
X tdY Expov megiegduevov Sgdopdviov ldov 7 TH
Um0 ThY péowy meguexouévo Sedoyavip, al véddnpes
evPelow avddoyov Egovvay: Smeg E0er detkou.

. I'd, E] seq. meq: 604;”00 dedoydvioy V, punctis delet.
E] corr. ex I'6 m. 2 Ire] corr. exEm. 2V. 6
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sint, aequalia sunt [prop. XIV]. itaque BH = 486,
et BH=AB><Z (nam AH==Z) ¢t 40 =T'd>< E
(nam E =1TI'@). itaque 4B>< Z =I'4d < E.

iam uero sit AB><Z = I'4 >< E. dico, quattuor
rectas proportionales esse, 4B:I'd =E: Z,

nam iisdem comparatis, quoniam 4B >< Z = 4
< E et AB><Z=BH (nam AH=2), et 'd< E
= 460 (nam I'® = E), erit BH == 46. eadem
autem aequiangula sunt. et in parallelogrammis
aequalibus et aequiangulis latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV].
itaque AB: I'd=I60: 4H. 3edI'® == E, AH=2Z.
quare 4B:I'd==E:Z,

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, rectan-
gulum extremis terminis comprehensum aequale est
rectangulo mediis comprehenso; et si rectangulum
extremis terminis comprehensum aequale est rectan-
gulo mediis comprehenso quattuor rectae p;;f)ortionales
sunt; quod erat demonstrandum.

xeQuegopévar dodoywvioy F, sed corr. 8. zé»] mautat. in
o F. 9. og&oymvlaw F, sed corr. 14. 50ﬂ1} om. V. 5
AH < 2] =3 Z‘qAHV in Fm 2ex e Z ecltn)HZ

1B, fon yag % — 16: 19 46] mg. m. rec. P.  16. domir] P;
gloiy BFVp. 19. %] (alt.) postea ins. m. 1 p. 20. 1"8]
corr. ex HO m. 1 p. AH] corr. ex ZH m. 1 p. 28.
des PBVp, 25. xév] wal &0 V.  26. 7] dorl F. 27,
Tégougeg] seq. ras. 2 litt. F.
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‘Eav toels e08slar dvdioyov oy, 16 vxd
tdy dxpov meQeyduevov Jedoymdviov lgov
dorl Td amo tig péons teérpaydve' xdv to
UTO TdY Expov meQLEgdpevoy doBoy@viov [oov
7 t@ amd tiig péong tevtpaydve, af Toelg
evdelar dvdloyov Edovrac.

"Eotmoay toels evdelaw avddopov af A, B, I', o3
% A mpog tyv B, otrwg 1 B xpdg iy I'' Adyw,
Ot 70 Umd tdv A, I' meueyopevoy dpdoyadvioy laov
éotl t@ amd tig B tevpaydve.

Kelodw tf; B log 1 4.

Kal énel éovv og 7 A medg v B, otramg 4
B mpog v Iy log 8% v B 15 4, éorw &oa ag 7
A mpdg v B, 5§ 4 medg v I'. dav 0} réscapss
eldelar dvdloyov @ew, TO UIé THV Exeov meQeyd-
uevov [dpdopdviov] loov éotl 6 Tmd tov ufewv
neieyouéveo dpdoyovip. ©O Zoe Umo tdyv A4, I' looy
o1l 1o Umd tav B, 4. c¢dha 6 V%6 tdv B, 4 1o
ano g B éorw: lon yep % B tf 4° 16 &pa Umd
rov A4, I' meguegdpevor bpdoywviov loov éorl 1o
and s B teroayave.

‘AAde 8y o itmd tov A4, I loov fote t@ dmd
tiis B' Adpw, Or éotlv g n A medg tyv B, ovramg
7 B mpog v I

Tov yep vty xetacxsvaddéviav, éxel to Umd
wov A, loov dotl tg amd tijg B, dlde o amd
tijg B ©0 vmo vév B, 4 onwv' lon yee 0 B v 4°
10 doa Umd tdv A, I loov éotl ¢ vmd tév B, 4.

1. ¢f'] et litt. initialis m. 2 V. 2. &g codd. 4.
x&v) nal & V. 6. tijs] insert. postea F. 8. of 7eeis P.
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XVIL

Si tres rectae proportionales sunt, rectangulum
extremis terminis comprehensum aequale est quadrato
medii; et si rectangulum extremis terminis compre-
hensum aequale est quadrato medii, tres rectae pro-
portionales erunt.

Sint tres rectae proportionales 4, B, I, ita ut sit
A:B=B:TI. dico, esse 4 >< I = B

At —
Bt -1
—

ponatur 4 = B. et quoniam est 4: B=B: I,
et Be=A, erit 4: B = 4:I. sin quattuor rectae
proportionales sunt, rectangulum extremis terminis
comprehensum aequale est rectangulo mediis com-
prehenso [prop. XVI]. itaque 4 ><X I' = B >< 4.
uerum B >< 4 == B?; nam B = 4. quare

A>T = B3

iam uero sit 4>< I'== B dico, esse 4: B =B:T.

nam iisdem comparatis, quoniam A >< I'= B?,
et B' = B >< 4 (nam B = A), erit AXXI'=B><J.
gin rectangulum extremis terminis comprehensum

XVIL Philoponus in Arist. de anima g IL

12. nelobo yde P. 4] postras. 1 itk F.  16. do: codd.
17. é¢Poydvior] om. P. 19, B, d} (prius) in ras. m. 2 V,
dll¢ — B, 4] insert. m, 1 F.  20. foney {on) eras, F. 24,
A)Bw. 26 émel) corr. ex dnfm.2V. 27 ¢lld t6 dwo
i B t6 ¢mé tvév B, 4 lorv] PBp; idem, sed vd vmé V,
F mg.; rovréony 16 Omé tov B, 4 F. 28, fon] -n mn ras. B.

i Ag] in mg. transit m. 1 V (supra est ras.).
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dav O ©0 Umo vov dxpav loov ) TH VRO Ty ué-
dov, af véooagss evPelor dvddoydy slow. Eorw &pa
og 1 A mdg v B, ovtwg § 4 meog tyv I. loy
0 7 B tfj 4° dg &oa 7 A medg iy B, otrwg % B
mweds v I.

'Eav dea toely evdsiar dvdloyov @ow, ©o vmd
Ty dxpov wmequeybuesvoy bpdoydviov loov dotl Tod
amd vijg péong rTerQay@v® xdv TO VMO TdV Exewv
megueydusvoy Spdoydwov ldov 3 T dwd tig udons
rerpaydve , of tpely evPdelar dvdloyov Edovrar' Smep
£0eL Octou.

o

And  Tig 6085[61;9 st’:&s{ag 1 dodévre
evdvyodppm Spotéy ve xal oyocmg xelpevoy
ev&vypay.pov avayodpal.

"Eoro 7 ulv dodsiow evdela  AB, to 6% dobly
s0dUppaupoy ©o I'E' st 8y amd tijg AB &ddelag
1o T'E e0Bvypdpuo Opoidy te xal opolwg xeluevov
e0PUyoaupov avayedipos.

‘Enstevybo 5§ AZ, xal 6vvesrdro meog tfj AB
evdele xal volg meds avrf onueloig tolg A, B tj
uty meos o I' yavia lon 5 vmo HAB, tf 0% vmo
I'4Z toq v v ABH. Aowmy &pa % vno I'Z A4 =
Um0 AHB éovw lon [(coywviov &po éotrl vd ZI'd

26 tplyavov t9 HAB toiydve. avdioyov dpa fotly

og 1§ ZA4 meog vy HB, otrwg ) ZI' medg v H A,
xel % I'd mpdg v AB. mdhv ovveordro meog
vfj BH evdele xal tolg mpdg avwi) onuelows toig B,

6. wai;PFV 7. dotiy P. 8. x&y_— 10: foovta
om. p. E 9. yf lot{ comp. F, supra scr. . 18. 6yolmg]
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aequale est rectangulo mediis comprehenso, quattuor
rectae proportionales sunt [prop. XVI]. itaque
A:B=A:T. sed B== 4. itaque 4: B =B:I.
Ergo si tres rectae proportionales sunt, rectan-
gulum extremis terminis comprehensum aequale est
quadrato medii; et si rectangulum extremis terminis
comprehensum aequale est quadrato medii, tres rectae
proportionales erunt; quod erat demonstrandum.

XVIIL

In data recta datae figurae rectilineae similem et
similiter positam figuram rectilineam construere.

Sit data recta 4B et data figura rectilinea I'E.
oportet igitur in recta 4B figurae rectilineae I'E
similem et similiter positam figuram rectilineam

ducatur 4Z et ad rectam 4 B et puncta eius A, B
angulo ad I' posito aequalis construatur [ HAB,
angulo autemi I'JZ aequalis [ ABH [I, 23). itaque
LI'Z4d = AHB [I, 32]. quare A ZI'4 triangulo
H 4 B aequiangulus est. itaque Z4: HB = ZI': HA
= I'd : AB [prop. IV]. rursus ad rectam BH et

épolag = (non P). 20. 42} Z4 P. cvveororo = (non P).

22. t¢] = P. fon] om. V., HAB)} BAH P; AB F;
HAB lon Vu 28, lon] om. V. %5 ] oy v V. 24.
AHB} A"B'HF. /] om. V.  26. o] supra F.  28.
t§}] corr. ex zijs m, 1 p. BH] H supra scr.
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H v ulv om0 AZE yovie long n tmé BHO, 1j
0 vrd ZAE loy 7 imo HBO. Aomy épx 7 medg
19 E Aoumfj v} mpos 1 O Zoniv lon* ldoyawviov doa
éotl 10 ZAE volywvov 63 HOB rouyave” dvdioyoy

b Goa lotlv dg N ZA medg v HB, otrwg 1 ZE meds
iy HO xal 1) EA mpdg v @B. £&delydn 0} xel
og ) Z4 medg vy HB, oDrag %) ZI' mpdg vy HA
xal 5§ I'd mpdg iy AB' xal dg &pa % ZI' mpog
v AH, ottwg 1 vs I'd npds tiv AB xal 4 ZE

10 mpos v HO xal &vv ) EA mpog v @B. xal
énsl loy fotlv 9 udv vno I'ZA yovie vf Yo AHB,
% 0t Ym0 AZE zfj Ox0 BH®, §Ay dga 1 vd0 'ZE
8y ©fj vmo AHO lotw ioy. dix e avra O xel
7 w0 TAE ©f} ¥n6 AB® éovw lon. ot 0% xal 7

15 ulv mpog ¢ I' vfj meog 6 A lon, % 0 meds ©6 E
tf} medg T O. ([doyawviov Gpe éorl t6 A® s I'E-
xal t&g nepl uig loog yaw[ag abtov misvpag &va’loyov
Eyer: Ouowov apa éotl vo AG w&vypayyov ¢ I'E
wﬂwoaww

20 Amd vijg dodslong oo svdelag g AB i Oo-
8évr eoBvppdupp te T'E Spoidy vs xal bpolog xsl-
uevov ebdvyoaupov aveyéypamtar o AO° Smsp s
moLRoaL.

.

26 Ta Spoita tolyove meds &Adnia év Sixia-

olove A0y@ éatl Tav OpoAdymv wAsvodv.

XIX coroll. Philoponus in anal. post. 117v. Psellus p. 67.

1. BHO; "B'H”® F. 2. 9mé] om. Bp.  {on] om. B.
4. HOB] F; HBO® B, V e corr. m. 2, p corr. ex HOO
m. 1. Zd] 4Z P. ZE]in rae. m. 2 V. 6. HO]
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puncta eius B, H angulo 4ZE aequalis construatur
L BHO® et angulo ZAJE aequalis [ HB® [I, 23].
itaque qui relinquitur angulus ad E positus, reliquo
angulo ad @ posito aequalis est [I, 32]. itaque AZAJE
triangulo H®B aequiangulus est. quare ZJ: HB
=Z2E:H® = EA4: 6B [prop. IV]. demonstrauimus
autem, esse etinm ZJ: HB =ZI': HA =1TIA4: AB.
quare etiam ZI': AH=TIA4d: AB=ZE:H®0=E4
:@B. et quoniam [ 'Z 4 = 4HB,et | AZE=BH®,
erit [ TZE — AH®. eadem de causa etiam [ '4E
= ABO. et practerea angulus ad I' positus angulo
ad A posito aequalis est, et angulus ad E positus
angulo ad @ posito aequalis. itaque .4® aequiangula
est figurae I'E. et latera, quae aequales angulos com-
prehendunt, proportionalia habent; itaque figura rec-
tilinea A4® similis est figurae rectilineae I'E.

Ergo in data recta 4B datae figurae rectilineae
T'E similis et similiter posita figura rectilinea con-
structa est 4@; quod oportebat fieri.

XIX.

Similes trianguli inter se duplicatam rationem
habent quam latera correspondentia.

@inras. m. 2V. 6B]) BOP. xalqy Ed xooc iy 6B]
bis F, sed corr. 7. 7 ta ZI'P. 8. xel &g doa — 9: 7
AB)om.p. 10 EJ)"4'EF. 12 4ZE]"Z'4” Erﬁ‘

18. &ix 1a adve — 16: =oos 1@ 4 lon 1nsert. in ras.
16. modg] eras, V. éariv F. 17, abrdv]| P; adrg BF VP
om. Aungustus. 18. 48] TE P, TE] 46 P. 20. ¢
AB — 28: xorqaaul xal & £Eng p. 21, 'E dpowdy 15)
eras. V. 22. 70 A6] punctis notat. F; om. B. 26.
éotiy B, eras. ». .
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10

16

20

*Eova Spowx tolyova @ ABI, AEZ lony &ovra
iy weds t¢ B yaviav tjj meds tg E, ag 0%
AB mpdg vy BI, ottwg tqv AE mgog v EZ,
dets dudloyov elvar v BI vjj EZ' Aédym, Ote v

ABT tolyovov meds 16 AEZ tplyovov dimiaciove

Adyov &y fimep 1 BI mpog v EZ.

Elljp8o ydp tov BI, EZ tgity avdloyov 7
BH, &ots slvas oog vy BI" mpog vy EZ, odrmg
viv EZ mplg vy BH* xal énefevydo 4 4AH.

'Exel ovv dotiv dg 7 AB medg 1y BT, odrag
9 AE mpdg v EZ, dvallat doa forly g 7 AB
npds v AE, otvwg 9 BI" meog iy EZ. dAX dg
% BI mpog EZ, otrmg Zotlv  EZ npog BH. xal
og &pax 7 AB mpds AE, otrwg 1 EZ mpog BH*
t6v ABH, AEZ &pa toiydveov dvumendvdady of
mAsvoal of wegl tog loog yoviag. ov 0% play wg
lonv édviov yoviev toyovey cvumexoviacw of
nlevgal of wepl vag loag yovieg, loa fotly éxelva.
looy &po éotl ©v6 ABH tolyowvov tg¢ AEZ rzoi-
yove. xal énel dovww og | BI' mpos v EZ,
ottwg 1 EZ mpog vy BH, lov O} zpely &o-
felaw dvdloyov @ow, % mewty medg THY TelTyy Oi-
whaclova Adyov &ysu fimsp meds tyy dsvrépav, v BI'
dpa mpog tyv BH duwdaclova Adyov Eyev fimep 7

26 I'B mgog vy EZ. og 0% 7 I'B mpds v BH,

odtog ©6 ABTI rplymvov meég v6 ABH tolyovov:

2.z B] o B V, et F, sed corr. 8. wy» BI'] BT’ Bp;
radeF litt. B in ras. m.2V tnvEZ EZ Bp. 8.

ovto PBp. 10. AB] B in ras. PPF. v om. BFp,
ovte P, 11, mj»] om. BF p. 12, "7’9 ls om. BFp.
18, mgog EZ] supra m. 2 F; meog tijy EZ v BH
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Sint similes trianguli 4BI, 4EZ angulum ad
B positum angulo ad E posito aequalem habentes,

AP

et AB: BI'= AdE: EZ, ita ut BI" lateri EZ respon-
deat. dico, esse ABI': AEZ == BI*: EZ?,

sumatur enim rectarum BI, EZ tertia proportio-
nalis BH [prop. XI], ita ut sit BI': EZ == EZ : BH;
et ducatur 4 H.

iam quoniam est 4B : BI' = A4E : EZ, permu-
tando erit AB: JE==BI': EZ [V, 16]. sed BI':EZ
= EZ:BH. quare 4B: JE = EZ:BH. itaque in
triangulis 4 BH, 4EZ latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt. trianguli
autem unum angulum uni aequalem habentes et quo-
rum latera aequales angulos comprehendentia in con-
traria proportione sint, aequales sunt [prop. XV].
itaque A ABH = AEZ. et quoniam est BI': EZ
= EZ:BH, et si tres rectae proportionales sunt,
prima ad tertiam duplicatam rationem habet quam
ad secundam [V def. 9], erit BI': BH == I'B%: EZ*.
sed 'B: BH = ABI': ABH [prop. I]. itaque etiam

14. ABl B eras. F. zo9 4EV, vy BHYV. 15. &ea)
supra m. 1 p. 17. $wd7mv] om. Theon (BFVp). 19.
A4EZ] Z paene eras. 22, dinlagiovaove P, sed corr,
m. rec. 28. &7y P. BI'] I'B seq. ras. 1 litt. P. 24.
BH] seq. ras. 1 litt. P. 25, I'B] (prius) BI' V,

Euclides, edd. Heiberg ot Menge, IL 9
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xal t0 ABI" &pa tpiyavoyv xpos 16 A4 BH Sixlaciove
Acyov &yee nxep  BI' =eds v EZ. loov 8% 1o
ABH toiyovov 16 AEZ toiyove: xal 36 ABI
dpa tolyemvov xgos 10 AEZ telyevoy dixlaciova
5 Aoyov &gee ijxsp 5 BI” =mpos sqyv EZ.
Ta &pa opoix telyava xos didnia &v dixladiovs
Aoyw fotl tav opoddyay xAsvpov [Oxsp 0 dsifar).

ITégiopa.

Ex 87 tovrov qavegdv, O, fav tveels svdeias
10 avdlopov &6iv, foviv @g 1] XpWTY XEOS THY TETNY,
otT@g 10 axd TNg =E@TRg &idog eSS TO X0 TS
devvipag 16 Spotov xal dpoiwg avaypagpopsvoy [éxeixeQ
#:iy9m, @5 ) I'B xpos BH, otres vo ABI reiyavoy
xpos 10 ABH rpiyavoy, tovrion o AEZ) oxcp

15 &8st deitan

x'.

Ta omota modvyava &is ve Ouoia volyava
Siaipeirar xal &g {6a to xdd03 xai oucdoya
tois GAois, xal 10 xoAvy@voy meos 10 modvu-

20 yovoy dixdaciova Adpov fyzt fixsp 4 ouoloyos
xdtvoa %903 Y,y omcloyov mdsvpavr.

"Eore Guoia modvyova v« ABIAE, ZHOK A,
oucio;os 8t iove 5y AB vy ZH" Adye, vi rta 4BI'4E,

XX coroll. Eutocius in Archim. III p. 5%, 38.

1. @ea] om. P. 4BH] Bsupram. 2 inras. V. 7.
feviy BE. 9 éav] - in ras m. 3 10. ferir] om. Bp.
11. rides] P; veiyeves Theon \BF"E) comp. supra P m.
rec. 18. wx¢» BH V. 14. n] om TovTieTIY ]
m 2F 15. dzifeu) V. 19, duc; post e-

1litt eras. p. 20 §]Jom B. 2 4BIrUE} 4BrJEZ

P, sed. corr.
+pbine =
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ABI': ABH == BI'*: EZ® erat autem 4 BH = AEZ.

. quare etiam 4BI': 4EZ — BI®: EZ’

Ergo similes trianguli inter se duplicatam rationem
habent quam latera correspondentia.

Corollarinm.

Hinc manifestum est, si tres rectae proportionales
sint, esse ut prima ad tertiam, ita figuram in prima
descriptam ad figuram in secunda similem et similiter
descriptam.”’) — quod erat demonstrandum.

XX.

Similia polygona in triangulos et similes et aequales
numero et tolis correspondentes diwiduntur, et poly-
gonum ad polygonum duplicatam rationem habet
quam latus correspondens ad latus cerrespondens.

Sint similia polygona ABI'dE, ZH®K A, et 4B
lateri ZH respondeat. dico, polygona ABI'AE,

1) Hoc ex proportione ABI': 4EZ = BI': BH concludi
uoluit Euclides, paullo audacius sane; nam huic corollario
ost prop. 20 demum locus erat. sed zol/ymvor lin. 11 sine
subio Theoni soli debetur; nam sidog tuentur P et Campanus
et aliquatenus saltem Philoponus ‘et Pesellus (hic corollarium
guo numero citat) rerpayovoy praebentes, quod cum scriptura
eldog conciliari potest, cum tolywvoy non potest. et prop. 20-
coroll. 2 in P in mg. additum et a Campano omissum a Theone
interpolatum merito uideri potest, id quod et ipsum sen-
tentiam meam de huius corollarii forma confirmat. tum
Pappus VIII p. 1100, 15 nostrum locum respicere putandus
est, et sane scriptura eius loci tam incerta est, ut inde de
numero, quem insicat, corollarii nihil adfirmari possit. itaque
uto, Euclidem ipsum #ldog scripsisse et Theonem, quo corol-
arium faciliug pateret, nostrum locum mutasse et prop. 20
coroll. 2 addidisse, sed uerba #xeixeo lin. 12 — AEZ lin. 14
interpolata esse putauerim, neque Campanus ea habuit; sed

Theone antiquiora sant.

9%
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ZHBK A molvywve &l te Gpota tolyove Siaipslrar
xal &lg loe vo wAfPos xal dudloye toly GAoig, xal
10 ABI'4E moivyavov mpds v6 ZHOK A molymvoy

dundaclova Adyov &yev fimsp § AB mpog vy ZH.

5 ’Enefevydwoay of BE, ET, HA, A8.

Kel érnel Supody dort v0 ABI'AE moldymvov
6 ZHOK A nodvyave, oy Zotly 7 vwd BAE yo-
vie tf) om0 HZ A =xal éotwv dg 7 BA mpog AE,
ottwg 7 HZ mpog ZA. énel otv Yo tolyavd éom
10 ¢ ABE,ZH A plav poviey pa yovie lony Exovie,
mepl 0% tag loag ypovieg tag wheveag avdloyov,
looygvoy &oa éotl ©v0 ABE volyovov 1 ZHA
TQLyOVe" dots xal Spocov Loy dea dotlv 4 vno ABE
povia v vwo ZHA. E&oru O xal 8An % Um0 ABT
16 8Ay ©fj Ym0 ZH® loy dux iy Spoudryre vHv modv-
yovov' doury Gea % b EBT yovia vij tnd AH®
éovwv lon. xal émel S wqy opoudryra tdv ABE,
ZHA zouydvov dotiv og % EB meds BA, otrwg
1 AH mpdg HZ, dAda pyv xel did Ty Opoidryre
20 tdy molvyavey éorlv og 9 AB mpds BI, olrag 7
ZH mpdég HO, 8/ loov dga éotlv ag % EB mpog
BI, ottwg % AH mgog HO, xal mepl tag loag yo-
- viag tag Ond EBI, AH® ol misvpal avadoydv elow:
looyadviov dea éorl v0 EBI' rolyovov té AH®
25 TQuydve” @ore xal Spowov éore vo EBI tolymvov
t6 AHO rpiydve. Sz va avre O xel o EI'4
tolyovoy opowoy dore tp AOK toyove. ta dea

6. 48] mautat, in 4B F. 7. dorl seq. ras. 8 litt, F.

8. HZA] ZHA F. v AE V. 9. HZ] ZHP. v
ZA V. 10. yoria] yovley V. 11. 3¢] om. F. 13.
fon] corr, ex loov m. rec. P. 15, ZHO] H uidetur corr. V.
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4 ZHO®K A4 in triangulos et simi-
les et aequales numero et totis
correspondentes diuidi, et esse

]
e ABTAE : ZHOKA — AB?
\, | :ZH

r 4 ducantur BE, ET, HA, 48.
et quomam ABTA4E~ZH®K A, etit[BAE=HZ A
[def.1]. et BA: AE==HZ:Z 4 [id.). iam guoniam duo
trianguli sunt 4 BE, ZH 4 unum angulum uni angulo
aequalem habentes et latera aequales angulos compre-
hendentia proportionalia, erit A 4BE triangulo ZH A
aequiangulus [prop. VI). quare etiam similes sunt
[prop.IV;def.1]. itaque . 4BE=ZH . uerum etiam
L ABI’'= Z H@ propter similitudinem polygonorum. ita-
que L EBI'= AH®. et quoniam propter similitudinem
triangulorum A BE, ZH A est EB:BA=AH:HZ, et
praeterea propter similitudinem polygonorum 4B:BI’
== ZH: HO®, ex aequo erit EB: BI' = AH: H®
[V, 22], et latera aequales angulos EBI, 4AH® com-
prehendentia proportionalia sunt; itaque A EBT trian-
gulo A4H® aequiangulus est [prop. VI]. quare
A EBI'~ AH® [prop. IV; def. 1]. eadem de causa
etam A EI'd ~ A®K. itaque similia polygona

16. rj] P, F m. 1; downj zj BVp, F m. 2. 17. lan
doriv F. 1s. oy B4 V. 19. AH]) ABgp. wjv HZ V.
20. ojy B’'V. 21 ZH]HZP. vy HO V. He, &'
{oov] @; uidetur fuisse alis scnptum s m, 1. EB) 'Be
corr, F. 22. iy BI' V. wj» HO V. 23. #laww] om. V.
24, AHO] A6HP. 25 J6u:]Jom.BVp. 16 EBT — 26:
Toiydvm) m% m. 2 V; F haec uerba ut cett. codd. in textu
habet, sed dein in mg. m. 1: Gore xel Gpotor 16 EBI
AH® TQyove. 27. A6K] A8 Hep; corr. ex AKO m. 1 p.
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Suore moAvywre ta ABIAE, ZHOK A &l3 e Gpowe
Tolyova Oujonter xel &g loa T xAjdog.

Aéyw, 8t xal opdloya tolg Bhowg, ToVTESTIV
@ore dvaloyov elvar ta tolyovae, xal fyovusva pdv
stvar 1o« ABE, EBI) EI'd, éndusve 8% avtov ra
ZHA, AH®, A8K, xal 611 16 ABI'4E moAvyovov
7o 76 ZHOK A nolvyavov dimdaclove Adyov &ye
fimep 1 Oudloyog wAsvpa xpdg THY Oudiopov mAevedy,
rovtéoriv y AB mpds v ZH.

‘Enefevydacay yap of AT, ZO. xal énel dix Ty
ouoLoTyTe THY Rodvyavey Loy deriy 1) Umd ABT yovie
©5j Vw6 Z HO, xal éovwv dg ) AB neds BT, odrwg 7 ZH
noos HO, looyaviov ot véo ABT volyovov v ZHO
rouyave: lon ga dotiv ) utv vnd B AT yevie v vad
HZ®, 7 0t vmd BI'4 ©fj vmd HOZ. xal énel loy dotlv
% Um0 BAM yovia tf; vnd HZN, éoti 0% xal 5 vmd
ABM tjj vmé ZHN lon, xal Aownn dea 7 vno AMB
Aownf] ©j vmd ZNH loy éotiv' (looyaviov dea forl
0 ABM tolyovov v ZHN touysve. opolmg 87

oo Oclkopsv, 6t xal 10 BMI tolymvov lsoywvidv éove

t6 HNO® zouydve. dvedoyov &oo fotlv, dg pdv 4
AM mgog MB, otrwg 7 ZN meés NH, wg 0t 7
BM npés MT, otrmg § HN mgog NO° dore xal
o loov, dg ) AM mpég MI, obrws 1§ ZN mpog

2. Jexepeitar . elg] om. BV, 6. 4BE] E in ras. P.
avrév] sic @, sed avrois F. 6. A8K1 OKAF. 8u]
-¢ in ras. P. 7. molvymwvov] -vov sustulit lacuna pergam.,
supra scr. to m. 2 F. 12, mj» BT BFVF 13. oy HO V.,
dot.] doa fori F. 14, [on] -n in ras, BAT'] ABT F.
15. HZO] H corr. ex Z p; ZHO F. HOZ] ®HZ F.
16. BAM]PVp,Bm. 1; "A'BMF; ABMBm.rec. HZN]
ZHN in ras. m. 2 B. for.] P; #3ely8n Theon (BF Vp).
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ABI'4E, ZHOK 4 in triangulos et similes et aequales
numero diuisa sunt.

dico, eos etiam totis correspondere, h. e. ita ut
trianguli proportionales sint et praecedentes 4BE,
EBT, ET'4 et eorum termini sequentes!) ZH 4, 1HS,
A®K, et practerea polygona rationem duplicatam
habere quam latera correspondentia, h. e. esse

ABIT'4E:ZHOKA = AB*: ZH*,

ducantur enim AI', Z®. et quoniam propter
similitudinem polygonorum est [ ABI' == ZH®, ot
AB: BI' == ZH: H®, erit A\ 4 BI" aequiangulus trian-
gulo ZHP® ([prop. VI). itaque [ BAI = HZO et
LBIr4d == HOZ. et quoniam [ BAM == HZN et
L ABM == ZHN [p. 132, 13], erit etiam [ 4AMB
== ZNH [I, 32]; quare A 4BM aequiangulus est
triangulo ZHN. similiter demonstrabimus, etiam
A BMT aequiangulum esse triangulo HN®. itaque
AM:MB==ZN:NH, BM: MT"== HN: N® [prop.IV].
quare etiam ex aequo AM: MI'=2ZN: N@ [V, 22].

1) In adzdy lin. 6 nonnihil offensionis est; sed cum &xd-
peve idem sit ac Ggor fwdpevos, genetinus ferri potest, et
additum uidetur vocabulum, ut significetur, ZHA esse ter-
minum sequentem trianguli 4ABE, AH® autem bn.angu.h
EBT, A8 K autem trianguli EI'd. ceterum commemorandum
est, tum demum adparere, triangulos totis (h. e. polygonis
ABTAE, ZHO® K A) correspondere, cam demonstratum erit,
esse ABI'A4E :ZHOKA == AB*: ZH* h. e, == ABE: ZHA
== EBI: AHO == ETd: AOK.

17. 4BM] mutat. in BAM m 2 B. ZHN ] mutat. in
HZN m.2B. A4MB] 4 BM punctis supra 4 et M deletis F,

20. #omiy F. 21, 7 wév p. 22. AM] M corr. ex B m.
V. iy MB V. NH] Ninras. m. 2 V., 23. ovtwg
xal p.
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N6. aid &3 § AM =mpdg MI, ovrmg t6 ABM
[rolywvov] mpog t0 MBI, xal tv6 AME mpog to
EMT: mpog &Adnie ydo slow dg af Pdosg. xal dg
doo &v 1dv nyovudvey meog &y tdy émdpsvav, ovrag
b Exavte Ta fyovusve meog Gmavie T Emdusve’ g
&g ©0 AMB tolywvoy mpos t0 BMI, ofteg o
ABE mpdg 10 I'BE. diA’ og ©0 AMB =mpdg 7o
BMT, ovrag v AM mpdg MI xal g Goa ) AM mpodg
MT, o%twg 16 ABE tolyevov meds 6 EBI volyovov.
10 dia ta avta 01 xal ag 7 ZN nedg N6, ovrag v6 ZHA
tolyovoy xpdg 1o HA® volyovov. xul dotww og 1 AM
1o MT, oVrawg 9§ ZN moog N@®* xal oog &op 10 ABE
telyovoy medg v6 BEI tolywvov, otrws to ZHA
tolyovoy medg 10 HA® tolyovov, xal éveddet g
15 10 ABE tplywvov mpdg t0 ZHA telymvov, ovrag
70 BET rolywvov medg ©0 HA® telyovov. Obpolwg
o0 Odelbopev Zmitevybeacov rov Bd, HK, 8u xal
og t0 BEI tplyavov mpog 0 AHO rzolymvov,
ovrwg t0 EId tolyovov meds to AOK tolyavov.
20 xal émel doviv &g 10 ABE tolywvov meog 10 ZHA
tolyovov, ottwg 10 EBI medg 6 AHO, xal ite 7o
El4 =mpog ©6 AOK, xal dg doa ¥v tév fyovudvov
weog &v tdv imopdvav, otrwg Emavia T& fyovuEve
meds amavra Ta émdueve’ fonwv doa wg 10 ABE
25 Tolyaovoy mpds vo ZH A tolyovov, ottwg 10 ABI'AE
molvyovoy medg 10 ZHOK A moivywvov. alle 1o
ABE rglyovoy mgds v0 ZHA rolyavoyv dimdaclova
Adpov E&ye. fimep 7 AB opdloyog mAsvpa meods TP
ZH opdloyov wAsvedv: ta pao Opoia telywva év

1. dg wév P. oBtog xel P. 2. rolyovoy] om, P,
n@dg 16 MBI, nal 0 AME] mg m. 1 om. priore té P.
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sed [prop. I) AM: MI' = ABM : MBI' = AME
: EMT; nam eandem inter se rationem habent quam
bases. itaque etiam ut unus terminorum praecedentium
ad unum sequentium, ita omnes praecedentes ad
omnes sequentes [V, 12]. itaque 4MB :BMI' == ABE
:I’'BE. sed AMB: BMI'= AM: MI. quare etiam
AM: MI' == ABE : EBI. eadem de causa erit etiam
ZN:NO == ZHA:HAO. et AM: M==ZN: N6,
quare etiam ABE: BEIl == ZHA: HA®, et permu-
tando (V,16] 4BE:ZHA == BEI': HA®. similiter
demonstrabimus ductis B4, HK, esse BEI': AH®
= EI'A4: A6K. et quoniam est 4BE:ZHA=EBI
: AH®= El'4 : ABK, erit etiam, ut unus termi-
norum praecedentium ad unum sequentium, ita omnes
praecedentes ad omnes sequentes [V, 12]. itaque
ABE:ZHA=ABI'4E:ZH®KA. sed ABE:ZH A
== 4 B*: ZH?*; nam similes trianguli duplicatam inter

z6] om. P. 4. &oe] om. V. 8 iy Ml V. 9. iy
Mr V. 10. N®] N in ras. B; HO® ¢ (non F); ‘vNC%.

11. z6] om. P. "12. zypw M BFVp. =y NO FV. 14,
HA®] corr.ex HOA m. 2 V. 16. BE' EBI'V. HAE)
mutat. in AHO® m. 2 V. 18. BEI') P,V m. 1; EBI BFp,
Vom 2 19. ET'd zoiyavoy] P; EI'd Theon? (BFV%Z.

20. xal Ixel dansy ég%mg. m. rec. P. 25.ZHA) 'H'ZAF.
Post ovtmg eras. meds V.  29. yco] doa @.
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dindasiove Aoym éotl tav Ouoldymv wAsveay. xal Td
ABI'4E épa molvymovoy mpds 16 ZHOK A molvyw-
vov Ourdadiova Adyov Eye fmsp n AB oudAopog
misvpa medg Ty Z H Sdudioyov mAsvedy.

Te &pe Ouoie wmolvyove slg t& Spoix Telyove
Oiapelras xel &g loe ©o wAfPog xal Sudioya volg
8lotg, xal 70 molvyovov mpds TO moAvywvov dimia-
olove Adyov &ysi fimep 7 Oudloyog mAsvee medg TV
Oudloyov mAsvodv [Omep &0s Bsikar).

Iogiopa.

‘Qoavrag 0t xal énl rdv [ouolwv] terpamisvomv
devydrjoerar, 8t év dimdeslove Adyp &lol tav Opo-
Adyov mAsvoov. E3siy®n 0 xal éml tév Touydvov:
dore xel xadolov Ta Opoia eUdVypaupe oyfjuara
o FAAnie v dimdaclove Adyw elol Tty Suoddyav
mievoov. Omep é8ec detbau.

[MTégiopa B

Kol éav vov AB, ZH tplrqy avadoyov Adfm-
psy v B, 7 BA meos tyv F durdaolvva Adyov
&rev Tmee ) AB medg v ZH. &yse 8% xal o
molvymvoy meds O moAvywvov 19 TO TerQdmlevgov
7@og 10 Tevpamievgov SimAaclove Adyov fimep 1§ Oud-
Aoyog wAsveax mdg TV OudAoyov mAsveav, rovréeriv
% AB meds v ZH' ey O} vovro xal énl rav
toiyovor: dore xal xeddlov pavegov, Oti, dav toeis
ebfelor avadoyov @oww, Eotow g 1) meTy WEOg TAY
Toltyy, oVtmg 1O amd tijg mewrns &ldog medg TO Amo
tijg devrépag 0 Opotov xal opolwg dvaypagiusvov.]

L éortvF. 2. moldywwor] (alt.) woldyovor p. 7. moldya-
vor] (alt.) molvycdwioy @. 10. wégiopa] om. PB&; ' Fp. 11,
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se rationem habent quam latera correspondentia
[prop. XIX]. quare etiam
ABIT4E :ZHBGK A = AB*: ZH*.

Ergo similia polygona in triangulos et similes et
aequales numero et totis correspondentes diuiduntur,
et polygonum ad polygonum duplicatam rationem
habet quam latus correspondens ad latus correspondens.

Corollarium.

Et similiter etiam in quadrilateris demonstrabitur,
ea duplicatam rationem habere quam latera correspon-
dentia; et idem in triangulis demonstratum est. quare
omnino similes figurae rectilineae inter se duplicatam
rationem habent quam latera correspondentia. — quod
erat demonstrandum.

odavtag] o- m, 2 V.  opoiwy] supra m. rec. P. 12, eloiv F,
4oz Bp. 15, elof] PV, F'm. 2, p; eloww B; dore F m. 1,

18. omwee #de:c deitor] P; om. Theon (BFVp). Totum co-
rollarium om. Campanus. 17. ndgisue B’] om. codd., seq.
cum coroll. priore coniunctis. lin. 18—28 in mg. inferiore m. 1 P
pro scholio, signo &” huc relatum, 18. ZH] H in ras. F.

19. 5y 5] seq. ras. 1 litt. V; corr. ex ziu NS F. 5 B4
e corr. F. ] post ras. F, ante ras. V (1 litt.). 20. AB
BAP. 21, 4] corr. ex xa{ m. 2 V; om. Bp. 28. nlev-
@ov] P,om. BFVp. 26. wdgiope mg. BVp. xal gavegsr p.

27. :ldog] sequente ras. 1 litt. @ (uestigia sunt syllabae
-ov F).  meog] supra V. 28. Sequitur alia demonstratio
secundae partis propositionis, quae u. in appendice.
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xe’,

Ta té adrg evBvyodpp Spora xel ddid]-
Aotg datly Guota.

"Eotw yap éxavepov tov A, B sofvypdupov td
I" Buocov: Aéym, 6tv xal ©0 A v6 B éotiv uotov.

‘Enel yap Ouowov dove ©o A te I, (looywvidy
vé dotww avtg xal veg mepl tag loas yovieg mhev-
pag avdloyov &ye. mdAw, Zmel Suodv ot o B
16 I, looyodvidy ©é Zonv adrd xal tag mepl Tag
loag yoviag mlevgag avaloyov &ysi. éxdvspov Goa
vy A, B t I lgopaviov tvé dore xal tag mepl vag
loag yoviag mlsvgag avaloyov &yst [Bore xal o A
6 B (ooyovidv t€ éore xal veg mepl rag ides yo-
ving mlsvpas avaloyov &ysi). Guowov dga éorl to A
to B* Onmep &de detka.

xf’.

'Eaxv téocages c0Belar dvdloyov doiv, xal
ta an’ avThy eVdvypapua Suord vs xal 6polmg
avayesypapuéve dvdioyov &dtai xdv ta ax
avTdY sv8Vypappua Spord te xal 6polmg dva-
yeyoepuiva avdioyoy 7, xal adral el eddetar
avadoyov £covruL.

"Eetwday rédoages evdelar dvaloyov af AB, I'4,

1. xe'] m. 2 V; xy’ Fp. 4.z I'} =0 " BF, p, sed
corr. m. 1. 6. douy opotoy V. 7. yaw[ac] supra F, 8,
maliy éxel] inras. m. 2 F, fouy o. . éoniy avrs) éon F.

11. ze] om. V. 12. loas] supra m. 1 V. 1273 xal 0
A—14: uvaloyor fzee] Theon? (BFVp); om. P. 14, 20 4
sz]Pp, m. 1; 76 B 4 4 B; thzo AVm 2; 1o A
0 4 1o BF m 1 toBththFm 2, del. o B.
Deinde proposxtlonem repetit Augustus, ut fieri solet. 16.
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XXL1)

Quae eidem figurae rectilineae similes sunt figurae,
etiam inter se similes sunt.

Sit enim utraque figura rectilinea
A, B figurae I' similis. dico, etiam
;A \ figuras i‘l, B similes esse. ’

nam quoniam A figurae I" similis

est, et aequiangula est ei, et latera

aequales angulos comprehendentia pro-

portionalia habent [def. 1]. rursus quo-

niam B figurae I’ similis est, et aequiangula est ei, et

latera aequales angulos comprehendentia proportionalia

habent [def. 1]. itaque utraque figura A4, B et aequi-

angula est figurae I', et latera aequales angulos com-

prehendentia proportionalia habent. quare 4 ~ B
[def. 1]; quod erat demonstrandum.

XXIIL

Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis
similes et similiter descriptae proportionales sunt,
etiam ipsae rectae proportionales erunt.

Sint quattuor rectae proportionales 4B, I'4, EZ,

1) Nam coroll. 2 p. 1388, 17—28 Theoni nidetur deberi; u.
p- 181 not 1; om. Campanus (sed is quidem etiam coroll. 1
omisit), et in B adscribitur mg. m. rec. év &llp o yoagperar
TOVTO.

x8'] x3’ p et F, sed corr. m. rec.  17. corw] P et B, sed »
eras.; wos FVp, 28, edfeix F.
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EZ,H®, og 7 AB mpog v I'd, ottmg 7 EZ
npog v HO, xal dvayeypdpdocay dxd ulv tov
AB,I'd Guowd te xal opolmg xelueve evdvypapua
te KAB, A4, and 6% rov EZ, H® Juoic t& xal
duolmg xelueve evfVypauua ¢ MZ, N®' Aéyw, omc
dotin &g 0 KAB mpog 10 A4, otrwg ©6 MZ
7o 70 NO.

Elljpdw yap tév udv AB,I'4 telry dvdioyov
n &, réov 6 EZ, HO tpity dvdlopov 7 O. =xal
émel oty ag piv § AB mgog Ty I'd, ottwg %
EZ mpog viy HO, og 8t 7 I'd mpog iy K, ovrmg
7 HO mpog v O, 8/ loov dpa éotlyv wg 7 AB
nQog v &, otrag 7 EZ medg v O. ald’ g udv
7 A B mgog v 5, ovrwg [xal] 10 K AB mdg v0 A4,
g 0t § EZ mgog v O, ovteg 10 MZ mos 76
N®- xal og dpa 70 KA B mpds 10 A4, otrmg 16
MZ npdg 10 NG6.

‘AAde 8% forw ag ©¢ KAB meog 10 A4, ob-
tog 10 MZ mdg 10 N@®° Aéyw, Ot fotl xal ag 7
AB ngog iy I'd, otrwg % EZ ngés v HO. &l
yag pi fotw, wg § AB meog Tv. I'd, olreg 7
EZ mpdg vy H®, fovw og 7 AB meés iy I'4,
ottwg 1 EZ meog v IIP, xal dvaysypdpho dnod
tij¢ IIP omotépe tév MZ, NO Suoidy te xal dpolwg
xeluevoy svBvypapuov 10 ZP.

‘Enel ovv dovwv og % AB mpog v I'd, otreg

1. AB] B supra m. 1 P; postea insert. F.  EZ] in ras.
m 2 V; ZE Fp. 2. dvaysyeopwouy p. 5. MZ] Z e

" corr. F. Post druras. 2 litt. F. 6. AT'4] litt. AL in ras. m.

2V. 11. I'd]l deras. V. 18. EZ] e corr. V. 14. nal]
om. P, AT4) litt. AT in ras, m. 2V, 44 p. 16. xai oog
&gat — 17: to NO)] om. BVp. 18, ATJ] I'dd . 18,
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x H®, ita ut sit /B:I'd==EZ: H6,
A et in 4B, I'4 similes et similiter
A A positae figurae rectilineae descri-
4 BT 4 bantur K4AB, AT'4, in EZ, H®
b A/rj sutem similes et similiter positae
L % » figurae rectilineae MZ, N®, dico,
esse KAB: AFA—MZ N6.
Sumatur enim rectarnm 4B, I'dJ tertia propor-
tionalis X5, rectarum antem EZ, HO® tertia
%+  proportionalis O [prop. XI]. et quonia.m est
E AB:T'4=EZ:H® et I'd: 5= H®:0"),
2. [ ] ex aequo erit [V, 22) 4B: 5 = EZ:0. sed
AB: E = KAB: AI'4 [prop. X1X coroll.] et
EZ:0=MZ:N@ [id.]. itaque etiam
KAB: A4 = MZ : N6.
Uerum sit KAB: AT'4 = MZ:N®. dico, esse
etiam AB:I'4 = EZ:H®. pam si non est
AB :I'd=EZ:H®, sit AB:I'4=EZ:0IIP
[prop. XII], et in ITP utrique MZ, NO similis et
similiter posita construatur figura rectilinea X P

[prop. XVIII et XXI].
Iam quoniam est 4B:I'd = EZ:IIP, et in 4B,

1) Nam ex hypothesi est AB: I'd == I'd: S et EZ: HO
== HO: O; et AB: I'd == EZ : HH.

AT4) A4 F. 19, td] (privs) eras. F. doriy PB; comp. p.

20. el yee ur forv, ag 7 AB mog tivy I'd, oftwg § EZ
ngds oy HO) mg. m, 1 P; om. Theon (BFVp) 22. foro
og 1) AB mpog vy I'd, ovtme % EZ =meog viy IIP xal dya-
yeypegpdo] P; ,ys‘yovétm yae g xrd. Theon (BFVp P mg
m. rec. 28, dveyeyeap® p.  24. owotége @ (mon
e98vygappor] om. BFp.
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v EZ mpég viv IIP, xal dvayéypamrar amd piv
tov AB, 4 duowd t& xal opolwg xelusve va K AB,
A4, eno 6% tov EZ, ITP Guowd & xel opolmg xsi-
usva ta MZ, 2P, fotwy dpa og 10 KAB meds o
A4, otrwg ©0 MZ mpog ©o ZP. vmoxerar 6% xal
og 10 KAB mpdg to A4, otrwg to MZ xgog td
N&- xal og &pa v6 MZ mpdg to Z P, otrwg ©60 MZ
npos 70 NO. 10 MZ édpa mpdg éxdrzgov rov N6,
ZP tov adrov &ye Adyov' loov dpa éotl ©o NO 16
ZP. o 0% avrg xal Ouorov xal Opolmg xelucvov:
lon dga f HO tfj IIP. xal émwsl édovwv og n AB
n@og Ty I'd, otrwg 7 EZ mgog tyv IIP, lon 8t 7
ITP vjj HO, forwv doa g 7 AB mpog v I'd, ov-
tog 7 EZ mpdg tyv HO.

‘Eav &Gpo téodagss evdelow aviloyov aow, xaul
te dn’ avrov sUdUVyoauue Spoid te xal dpolwg dva-
yeyoauuéve dvdéloyov fotai- xdv ta an’ adrov &v-
Myppappa Ouord T xal Opolmg dvaysyoauuéve dve-
Aoyov 7, xel avval of eO®elac dvdioyov Egovrar’
Omzp 050 OstEou.

[ippe]

[Orc 8¢, éav eOBVppeppe lox g xal OGuoia, of
oudloyor avrtav mAsvgal loow dirjdaig elaly, dsltouey
ovtwg.

"Eotw loa xal Opowe ebdvppappa ta NO, TP,
xal fotw og 7 OH npog vy HN, otreg 4 PIT meds
iy 11X Aéym, 8vi lon dorlv 7 PII vjj OH.

E! yap &wool elow, ple atrov pelfov doriv.

2. KAB, AT'4] B, AT litt. in ras. m. 2 V. 8. Post
IIP duae litt. del. m. rec. P. 7. NO@] inras. m. 1 P. ZP]
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I'4 similes et similiter positae descriptae sumt K4 B,
A4, in EZ, IIP autem similes et similiter positae
MZ, 2P, erit KAB: AI'4 = MZ: XZP (u. supral.
sed supposuimus, esse etiam K AB: A T'd=MZ: N6,
itaque MZ : ZP == MZ : NO. itaque MZ ad utram-
que N6, X P eandem rationem habet. quare N® = ZP
[V, 9]. uerum etiam ei similis est et similiter posita.
itaque H® = ITP.!) et quoniam est AB:I'4=EZ:IIP,
et TP = HO, erit AB:I'4 == EZ : H6.

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, etiam
figurae rectilineae in iis similes et similiter descriptae
proportionales erunt; et si figurae rectilineae in iis
similes et similiter descriptae proportionales sunt, etiam
ipsae rectae proportionales erunt; quod erat demon-
strandum.

1) Nam cum N@ : XP == HO®: IIP? [prop. 20] et
NGO = ZIP, erit IIP* = HO* h. 0. IIP = HE.
et hoc ipsum uia indirecta in lemmate ostenditur; sed cum a
ratione Kuclidis abhorreat, eins modi res postea demum demon-
strare nec eno loco in demonstratione insertas, puto, lemma
subditiunum esse (sed Theone antiquius est); om. Campanus,
nec res propria demonstratione eget.

corr. ex EPP, in ras. V; supra hoc uocabulum et proxime
sequentia in V ras, est. MZ] in ras. V; Z insert. m. 1 F.
8. N6] in ras. V. 9. 16yoy £z84 p. dotréy P, comp. p.

10. avzé p. 11. doa] supra add. xel/ m. 2 comp. F; &«
dotty V.  15. dor V.  16. avayeygappéva] seq. insert. in
ras. m. 1 F. 18. xef] m. 2 V., 21. Ajpua) x2” p et &
eraso F; m. rec. PBV. 22. 8¢] m. rec. P. 7] om. V.

corr. ex Sefopey m. 1 P, 25 . ze] ecorr. V. N6, ZP
inter N et € ras. 1 litt, item inter X et P V. 26. PIT
mutat. in TP m, 2 V; IIP Bp. 27. tjv] om. F. 28.
éwicog V.  elaiy] PB; elor Fp; dour V.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 10

Post Gpoix add. V m. 2: domw. 238, elo BF Vp. Gopev}
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dorw psltov 7 PIT tijc OH. xal émel éotwv g 17
PII mpog 11X, otrwg 7 OH medg v HN, xal
dvaiddat, g m PIT ngds tiv O H, otrmg 9 I1Z mgog
mqv HN, uelfov 8% % IIP rijg O@H, psliov é&eu
xel § IIZ tijg HN* dore xal 10 PX pelfdv éove tov
ON. aida xal lgov' Smep ddvvarov. ovx dpa Gviodg
dovwy f ITP tvjj H®: lon dpo Gmep #de Oeifau.)
xy'.

Ta leoymdvia zagallnidypappa wodg diinia
Aoyov &geL tov ovyxelpsvov €x tdv mAsvodv.

"Eorw (ooyavia magalinAdyeepua e AT, I'Z lonv
&ovra iy vmo BI'd ywviav tfj vmo ETH: idyw,
6te 10 AT magaiinddypaupov mpdg to I'Z mapalin-
Adypapuov Adyov Eyel Tov cvyxelusvov éx Tav TAsvgav.

Kelodo yap dore éx’ evBslug elvar v BI 14
TH' &0 ebBelag dpa éotl xal §§ AT tfj T'E. xal
ovpneninewodw 0 4AH nagaldnidypapuov, xal éx~
xelobw vig evBela 5 K, xal yeyovérm dg ulv 5§ BI
npog tiw I'H, otreg 7 K mpog iy A, dg 6% 4 AT
nedg v I'E, otrwg 1 4 medg oy M.

Of &pa Adyor tijg e K meog tqv A xal tijg A
npog Ty M of avrol &loc toig Adyoig Tov mAsvedy,
vijg ve_ BI medg v 'H xel vijg AT xgég v I'E.
A 6 tijs K medg M Adyog ovyxeuzar Ex ve Tov
tijs K mog A Adyov xel voi tijg A mpos M' dore
xal 3 K moog tqy M Adyov Exee zov ovyxelusvoy

—XXIII Theon in Ptolem. p. 235. Eutoc. in Apollon. p. 32,
id. in Archimed. III p. 236, 28.

1. pelfoy — 4: pelfov doa]insert. inras. F. 1. PIIJIIPP.
2. PH:rHP P. upp IIZ V. moog 11j¥] meds BFp. 3.
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XXIII.
Parallelogramma aequiangula inter se rationem ex
rationibus laterum compositam habent.
4 4 9 Sint parallelogramms: aequi-
angula AT, I'Z habentia
/ / / L B4 — ETH.
dico, parallelogramma AT, I'Z

4— t tionibus?
rationem ex ra onibus?) late-

. rum compositam habere.
¥ % ponantur enim ita, ut in

eadem recta sint BI, 'H. itaque etiam 4T, I'E in
eadem recta sunt. et expleatur parallelogrammum
AdH, et ponatur recta K, et sit
B:TH=K: A et AT:TE=A: M.

itaque rationes K : 4 et 4: M eaedem sunt ac
rationes laterum, BI': I'H et 4I':T'E. sed K: M
w= K: A>A4: M. quare K ad M rationem ex ratio-
nibus laterum compositam habet. et quoniam est

1) ’Ex td» mlesvgdy per totam propositionem neglegentius
dicitur pro éx té» tév wlevesy (10ywy); sed cum semper ita

in codicibus traditum sit et idem apud Theonem et Eutocium
seruatom sit, de errore librarii cogitandum non est.

PII] P P. t'vl om. BFp. odrmg] om. BFp. 4. mj»]
om. BFp, IIP? , Vm, 1; PII Bp, Vm. 2, F'?  pelfor
&oa] bis p. 6. pelfoy F, 6. BN] N e corr. m, 2 V,
eras. F. 7. HO] 6H P. &ea dotiv P. 8. 5" p et deleto
¢ F. 11, foov V, corr. m. 2. 12, EI"H_] mutat. m EI'6 B,

18. 'Z] in ras. m. 1 V. 14, wievedr] P; mleved» zov
ve ov fyee 9 BI (corr. ex I'B p) meos 'H (z§y TH V, 'H
mutat, in I'® B) xal zod 0y fyer ) A" mpog I'E (vijvy 'E V)
Theon (BFVp). 16. 'H] mutat. in I'® B. {oziv B. 17.
4H)] mutat. m 46 B. 18. X] post ras. 1 litt. F. 19,
I'H] mutat. in I"'6 B. 21. =j»] om. BFp. 22. z7jv] om.
BFp. s#loev PF. 28. tjv] om. Bp. I'H] mutat. in I'® B.

zijv] om. Bp.

10*
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éx tov mlsvpdy. xal énel dotwv og 7 BI mdg Tiv
T'H, ovrwg t6 A mepalinidypauuov =meés to I'O,
@A)’ aog % BI meos v I'H, ottwg 1 K meog tqv
A, xal og dga 1 K meog iy A, otrog td AT meog
620 I'®. malw, éwel éotiv wg n AT mpds v T'E,
otrog ©0 I'® magaAlqgidypapuov medg vd I'Z, dik
og § AI'" mgog tyv I'E, otrwg 7 A medg tqv M,
xal og &pa 7 A medg THY M, ovrwg 6 I'® magaiinid-
yoaupov mpog 10 I'Z magaAinidypaupov. Emel odw

10 80ely®n, ag uiv ) K mpog oy A, otgmg 16 AT nagai-
AnAdypappov medg 10 I'® magallyidypaupmov, wg 0t 1
4 ®pdg Ty M, ovrwg 6 I'® mapaiinidypappov meog
t0 I'Z magadlnidypapuov, 80 IGov dea éotlv g 1
K mpog tyv M, ottwg ©6 AT mpog 16 I'Z mapadinio-

16 yoauuov. 17 0% K meog Ty M Adyov Eys tov cuyxel-
pevov éx taov mlsvgov: xal v6 AT dea meog vo I'Z
Aoyov Eyee tov ovyxelpsvov éx tdv wAsvpdv.

Ta Zpa (coywdvia mapaiinidypappe xedg EAAnia
Adyov Eyer tov ovpxslusvov éx tev mAsvedv' Gmep

20 &0& Ostfou.

x4’

Iavrog napadlnloygdpuov va mepl Ty dua-
peroov megaAilnioyeaupa Ouoid é0TL TH TE
0A@ xal addfiocg.

25 Eoto wapaiinidygauupov v0 ABI'4, duxpergog 02
avrov ) AT, mepl 0% v AT magalinidypapue Eotm
t¢ EH, K" idyw, 6t éxdrepov tov EH, O K nagaily-
Aoypappawy Spowoy éote GAp td ABI'A xel didjioc.

1. ery] m. 2 F. 2. 'H] mutat. in '8 B. re
mutat, in I'H B. 3. 7] om. p. v} om. BFp. I'H
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BI''TH=AI':I'® [prop. 1], et BI': TH =K : 4,
erit etiam K : 4 == 4 : I'8. rursus quoniam est
A :TEem I'0:I'Z [prop. 1], et A : I'E == A: M,
erit etiam 4: M==I®:I'Z. iam quoniam demon-
stratum est, esse K : A =AT: I® et /: M=TI6
:I'Z, ex aequo [V, 22] erit K: M= AI':T'Z, sed
K ad M rationem ex rationibus laterum compositam
habet. quare etiam AI" ad I'Z rationem ex rationi-
bus laterum compositam habet.

Ergo parallelogramma aequiangula inter se ratio-
nem emrationibus laterum compositam habent; quod
erat demonstrandum.

XXIV.
In quouis parallelogrammo parallelogramma cir-
cum diametrum posita similia sunt et toti et inter se.
Sit parallelogrammum 4BI'4, diametrus autem
eius AT, et parallelogramma circum AT posita sint
EH, K. dico, parallelogramma EH, @K similia
esse et toti ABI'A et inter se.

mutat. in '@ B, 4 16] 9 p. AT'] 4K e corr. V; T
mutat, in 4 m. recentissima p. 8. #6] miv p. I'@] mutat.
in I'H B; I' mutat. in 4 m. recentiss. p- 6. I'8] mutat.
in 'H B. 7. jv] om. BFp. ] om. P. 10. 7
uér p. 11. I'®] mutat. in I'H B. 1] 6 ¢ (non F)

12. I'6] mutat. in E® F, in T’'H B. 14, AI‘] PV; 4r
magailnioyeappuoy Bp et comp. F. In figura litterae H, 6

in B permutatae sunt a m. 1, sed mutationes in textn hue
specta.ntes 8 m, 2 uidentur esse. 18. dea] m. 2 V, 17,
ovyxesuévoy P, corr. m. 1. 21. x¢’ Fp. 28. éouiv PB;
comp. p. 27, EH]éalt.) in ras. F. 28. #ouiv PBF;
comp. p. 6lp] m. 2
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’Enel yop touydvov tov ABI maga plav rdv
xdeveiv v BI qxrev 1) EZ, dvdioydy ot o
n BE mdg v EA, otrwg 5 I'Z meos v ZA.
nodw, énel touydvov tov AlA mepe plev vy I'd
gxrer q ZH, dvdloyov dotwv og 9 I'Z meos tiw
ZA, ottwg 7 AH meog v HA. did’ &g 7 I'Z
nedg v ZA, otrwg £0:lydn xal 7§ BE medg T
EA' xal og dpe 1 BE meds tqv EA, odrwg 74
AH mgog iy HA, xal cvvdévre dga og % B.A meodg
AE, ottwg § 44 medg AH, xal évaddet &g 1 BA
mpog iy Ad, otrwg § EA meog iy AMH tév
doa ABI'd, EH magadiyhoyoduuwy qveioyov &low
af mdsvgal af wegl iy xowyv yoviay Ty vad BA 4.
xal Zmsl mopiddnicg éovww 1) HZ tfj AT, lon Eotiv
7 wiv om0 AZH yovie t} Ono AT'A" xel xowny
1oy 0vo toiyavay tov AADl, AHZ 3 tnéo AT
yavie' (Goydviov Fea éotl 10 AAT zelyovov to
AHZ toiydve. Oia ta avte 0y xal to AT'B tolyom-
vov (ooyavidy éote 169 AZE touydve, xal Glov to
ABT'4 wagadiqidygappov v EH magaiinloyoduum
loopadvidy dorv. dvdioyov dga Zotlyv dg 1) A meog
i AT, obtwg 7 AH mgog v HZ, dg 0t 7 AT
npog tiv I'Ad, otrwg § HZ medg v ZA, g 0% 7
AT mgog v I'B, otrwg 7 AZ meds v ZE, xal
#ti oog 1) I'B mpdg myv BA, ofrwg 9 ZE meog tnv E A.

2. 7»] in ras. m. 2 V, corr. ex tj m. 2 P. EZ] HZ
m. rec. p. 3. BE] mautat. in BH m. rec. p.  EA] mutat.
in HA m. rec. p; Bd ¢. 4. AT4) P¥, Vm. 1; 44T
Bp, Vm. 2. 5. ZH] mutat. in ZE m. rec. p. 6. 4H]
mutat. in 4E m. rec. p. 8. EA] (prius) E4 ¢ (non F). Seq.
in p: otrog % JH moos v HA xol ovvdévn doa, del m. 1,

obrwg wel p. 9. Goe] om. P. 10, oy AEV.  obrtag]
om. BFp. mjy AHYV, BA) AB p. 12. doa] P; om.
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nam quoniam in triangulo 4BI" uni lateri BI'
parallela ducta est EZ, erit BE: EA =IZ:2Z4
[prop. II]. rursus quoniam in tri-
4_F B angulo 4I'4 uni lateri I'4 parallela
ducta est ZH, erit
I'Z:24=4H:HA
4 F g [id.].  sed demonstratum est, esse
I'Z:2A4 = BE:EA, quare etiam
BE:EA = AH: HA, et componendo [V, 18]
BA: AE=AdA4: AH,
et permutando[V,16) BA4: 4 4= EA: AH. itaquelatera
communem angulum B .44 comprehendentia parallelo-
grammorum A BI'4, EH proportionalia sunt. et quo-
niam HZ rectae 4 I parallela est, erit f AZZH=aI'4
I, 29]; et duorum triangulorum AA4I, AHZ com-
munis est [ JAI. itaque triangulus A AT aequi-
angulus est triangulo 4HZ [I, 32]. eadem de causa
etiam triangulus AI'B triangulo 4ZE aequiangulus
est, et totum parallelogrammum A4BI'A parallelo-
grammo EH aequiangulum est. itaquel) erit
AAd : AT = AH : HZ, A4 : TA = HZ : ZA4 et
AT :T'B=AZ:ZE , I'B:BA=ZE: EA [prop. IV].

1) Hoc &pa« lin. 21 non ad ultima uerba, sed ad proxime
antecedentia lin. 17—19 refertur.

BFVp. EH] E postea insert. F; deinde dox add. m. 2 BFV.
18. «f] (alt) om. F. 14, l'cn] len 3¢ F. 15. AZH] P;
AHZ T eon (BFVp) 'ymv(al‘] m 2 V. ]V 7] ouo
AA4T % 8 vmo HZA (ZHA ty Theon (Brg
AHZ]%’F Vm 1; AZH Bp, 17. -yawm] om. Bp
0 A4} P, Vm.l om. F; todAI‘B , ¥m 2. 18,
AHZJ litt. HZ e corr. p. AI‘BJ ABI' V. 19, olov] Glov
20. looyowiov fore T EH naoaunloympyw V.
26 EA] AE, eraso E F.
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xal émsl £0siyPn og pdv 1 AT medg vy I'A, ob-
rog 7 HZ mpog vy ZA, g 8¢ 7 AT mpdg iy
I'B, otrwg % AZ =mpos v ZE, 3. loov dea éorly
og 7 AT medg vy I'B, otrag ) HZ meos vy ZE.
tdv dpa ABI'Ad, EH mapaiinioypdupwv cviioydy
stow of mAsvpal af mepl tag l6ag yoviag' Gpotov &oe
éotl ©6o ABI'A mapaiinidyeappov 6 EH mapaiinio-
yoduuw. Oix t& avve Oy 0 ABIA mapalinid-
yooupov xal td KO mapaiinioyedupo Spoidy éotiv:
éxdrspov dpa tov EH, OK mapaiinioypdppmy o
ABI'4 [napeiinloypduue] Spoidy fotw. ta O} g
avre svdvypapum Opoia xal @Aindog dotly Ouoiar
xal ©0 EH Zpa magalinidypeppov te OK mapal-
Andoyoduup Guowoy éotw.

Mavtdg doa mapaiinloypapuov ta mepl Ty Oid-
petpov mepalinidypappe Spod ot. Té TE OA@ xal
aAArjAows® Omep E0e Oelfa.

’
%z’

TG odévte evBvypdupe Spotov xal dllp
T dodévre [6ov TO avrd Guorioacdal.

"Eorw ol plv doBlv evdvypappov, @ del Guoioy
overijcacdal, 160 ABT, & 8} et loov, 1o A° Oet Oy
1 plv ABTI Gpowv, ¢ 8t 4 loov 16 adrd evory-
oacfar.

XXV. Hero def. 118. Eutocius in Apollon. p. 58.

1, I'4] I eras. F. 2, HZ] ZH Fp. AI’) eras, F.

3. I"B} B eras. F, 4. I‘E} BI'P. 6. elawv] £l eras. F.
7. 6] corr. ex o m. 2 naoaunlo'yoappmg corr. ex
wegolinloyedpuo m. 2 V.  z@] corr.exzom. 2 V. wagad-
inldyeappoy V, corr. m. 2, 8. drg ) xal F; xal add.
Vm 2. 9. xal] m. 2 F. K0] 6K 1’ 11. magadin-
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et quoniam demonstratum est, esse 4I': I'd = HZ
tZAet AT:I'B == AZ: ZE, ex aequo erit [V, 22]
A : I'B = HZ : ZE. ergo in parallelogrammis
ABI'4, EH latera aequales angulos comprehendentia
proportionalia sunt.') itaque 4BI'd ~ EH [def. 1}.%)
eadem de causa etiam 4/BI'd ~ K6. itaque utrumque
parallelogrammum EH, ® K parallelogrammo 4BI'4
simile est. quae autem eidem figurae rectilineae
gimiles sunt figurae, etiam inter se similes sunt
[prop. XXI]. quare etiam EH ~ O K.

Ergo in quouis parallelogrammo parallelogramma
circum diametrum posita similia sunt et toti et inter
se; quod erat demonstrandum.

XXV.

Datae figurae rectilineae similem et alii figurae
datae aequalem eandem figuram construere.

Sit data figura rectilinea, cui similem figuram
oporteat construere, 4 BI, cui autem aequalem opor-
teat, 4. oportet igitur figuram construere figurae
ABI' similem, figurae autem 4 eandem aequalem.

1) Nam demonstranimus BA : AJ == EA: AH (p. 150, 10),
Ad: AT w= AH: HZ (p. 150, 21), HZ: ZE == 4" : T'B
(in. 4), ZE : EA = T'B: B4 (p. 160, 25).

2) Nam etm.m aeqmangﬂn sant (p. 150 20). — hac ratione

diluantur, opinor, cauillationes Simsoni p. 378; quamquam
confitendum est, Euclidem hic nonnihil a solito ordine dlltI.CIdO

defecisse.

loyeappw] om. P. !m’w] F, comp. p; éomt PBV. 12,
dotiv] slowy V 18. Goe] om. p. OK] Oinras V. 14
{or1v] comp. Vp; éon PB 16 te]m. 2 18-xn’ Fp. 20.
avnmcaa&m corr m. rec. o8t & eras. 3 B. 22, ovs-
orroaolar P; corr m.rec. Ji du i'aov] inras. m.2V. 28. t¢)
(prius) corr. ex 16 m. 1 p; 10 F. ovrerfoac@ar P; corr. m. rec.
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Iepafsprriedo yep neox pv tiy BI t ABIT
toydve lsov mapaiinidypapuov vo BE, mapa 0}
iy TE 16 4 loov mapaiinidpgappov to I'M év
yovla tfj 9n0 ZIT'E, 1 éovw lon vfj vm6 I'BA. éx’

b evdsleg doa Zotiv § ulv BI' v I'Z, 9 0 AE 1j;
EM. xal slhjpdw vév BI, I'Z uéon dvaloyov 17
H®, xal avaysypdpdo éno tijs HO 6 ABI oyou{v
¢ xal ouolmg xetywov 0 KH®.

Kal énel doriv og § BI meds =y HO, otramg

10 7 HO mgo3 vy I'Z, éav O} roels evPelow dvaioyov
dew, fonv dg 1 mewty meds THY TEltnyy, obrwg T
ano tijg mewtng &ldog medg TO amo rijg devripag 1o
Suoov xal dpolwg cveygagdusvov, fotv doa dg 9
BT mgog v I'Z, ovtag t0 ABI' rolywvov mgdg

16 70 KH® tplyavov. alda xal &g 3 BI' medg wnw
T'Z, otrws t0 BE magailnidypappov mgog 10 EZ
neguAlnidypaupov. xal og &ea 16 ABIT tolymvov
ngog 0 KHO zolyovov, obtwg 160 BE magaiinid-
yoapuov medg t0 EZ mapaiinidyeapuov éveddat

20 &pa og 0 ABI" tplywvov melg ©( BE mapaiinid-
yoouuov, otrwg 0 KHO tolyovov mpds 70 EZ
nepaiinioyeappoy. leov 8 to ABI' tolyevov 16
BE magalinloygduue’ loov dea xal t0 KHO rol-
yavor 1¢ EZ negeiinloyecppe. ¢lia t6 EZ mao-

26 addnidypaupov T A éovv loov' xal vo KHO &px
19 4 éonw loov. lore 8} t0 KHO xal tg ABI
Spoov.

Tg doe doPévee evdvypeuuw t¢ ABI Suoiov

1. t¢ ABI'] supra F. 4. 'BA] I'BA 9. 5. BI']

Py, Vm. 1; 'B Bp, Vm. 2. 6. ol s&mp&m] wepeetda]
pdw o post res. 1. H@] (prius) eras. F. to ] :og‘
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Nam rectae BI" triangulo 4 BI" aequale adplicetur
parallelogrammum BE [I, 44], rectae autem I'E

Nt
ZB/’ /‘ho

A E M

figurae 4 aequale parallelogrammum I'M in angulo
ZI'E aequali angulo I'BA [I, 45). itaque BI, I'Z
in eadem recta sunt et item 4E, EM. et sumatur
rectarum BT, I'Z media proportionalis H® [prop. X1I],
et in HO triangulo 4BI similis et similiter positus
construatar KH® [prop. XVIII]. et quoniam est
BI': H® = H®:I'Z, et si tres rectae proportionales
sunt, est ut prima ad tertiam, ita figura in prima
descripta ad figuram in secunda similem et similiter
descriptam [prop. XIX coroll.], erit
BI':TZ == ABI': KH®.

verum etiam BI': I'Z == BE: EZ [prop. I]. quare
etiam 4BI': KH® == BE: EZ. permutando igitur
[V, 16] ABI': BE == KH6: EZ. sed ABI' = BE.
itaque etiam KH® = EZ. sed EZ = 4. quare
etiam KH® == 4. erat autem etiam KH® ~ 4BI.

Ergo datae figurae rectilineae 4 BI" similis et

8. zz] om. V. 10, 7] eras. F.  11. foris] om. P.  15.
tolymvor] om. V. Supra BI' scr. faoig et supra I'Z lin. 16
gdcu m, rec. P,  17. xel o¢ doa — 19: mapalinidyeappor]

is p; corr. m. 1. 19. EZ] ZE p (sed in repetitione EZ).

25. lgov* xal{] in mg. transit F. KHO] in ras. m. 2 F.
dox t6 d dony loov] om. F. 26. forr 8 0] p cum ras.
2 litt. ante 6.
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xal &\l T doOévte T A leov To avrd Svvicratac
6 KH®" Gnsp &s mouijoal.

x5’

‘Eav and mapallnioyedupov magaiinid-
yoaupov dpaipsdi Suotdy et SAp xal dpolog
xelpevov xowvyy yoviev éyov avte, msel Ty
avty SidusTody €0t TH Sio.

‘Ard yap magaiinioyedupov tot ABI'A magai-
AnAdypaupov donercde 10 AZ Guowov tg ABIA
xel Opolwg xeluevov xowny paviay Eov attg iy
6 4 AB* Adyw, Ot mepl THy avryy Sidusredy éomu
6 ABT'A vG AZ.

My ydp, aid s Ovvardv, forw [avrdv] Oud-
uergog 7 AOT, xal éxPAndetoa 7 HZ dujpde énl
70 O, xal fyPo dix tov O Omordoa tov A4, BI'
wapediniog § OK.

‘Ensl ovv xzpl Ty adriy dutpsredy dove t60 ABIA
v KH, fovwv doa dg 7 A4 meos v AB, odrag
n HA mpog v AK. &6t O} nal dia v dpoidryra
v ABI'd, EH xal &g ) 44 mpdg iy AB, otrwg
% HA meos v AE* xal dg doa ) HA mpds v

1. tp 4] P, V m. 2; om. Theon (BFp, Vm 1). ovs/-
otatar V. 3. x6° Fp. 4. mapallnloygapor P. b, dpat-
etdév @. @ Glp] T0 Gllov @ in ras. 8. magalinloyedpu-
pov yeo P. 9. AZ] supra 2 litt. eras. sunt in V; 4EZ H Bp.

@] 6 . 11. dorv F. 12. o] =@ V, corr. m. 2.
ABT4 V., 18. avtar] om. FV, 14. 460I'] @; oc inter
duas ras. F. nal #xfinbeica — 15: 6o ©] P; om. Theon
(BFVp).  18. Post X H add. Theon: Suoid» éovs 70 ABI'd
@ XH (BFVp). 21. xal o doa — p. 158 1: mgog v
AE]l om. Bp.  HA) AHF.
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alii figurae datae 4 aequalis eadem constructa est
figura KH®; quod oportebat fieri.

XXVIL

Si a parallelogrammo aufertur parallelogrammum
toti simile et similiter positum et communem angu-
lum habens, circum eandem diametrum positum est
ac totum.

Nam a parallelogrammo 4 BI'4 auferatur paralle-
logrammum A4Z simile parallelogrammo ABI'A et
similiter positum et communem habens angulum 44 B.
dico, ABI'4 et AZ circum eandem diametrum po-
sita esse.

ne sint enim, sed, si
fieri potest, diametrus sit
A8TI'Y) et producta HZ
ad © educatur?), et per
6 utrique 4.4, BI paral-
lela ducatur 6K [I, 31
et 30]. iam quoniam
ABI'4 et KH circum eandem diametrum sunt po-
gita, erit 44 : 4B = HA : AK.®) sed propter
similitudinem parallelogrammorum 4BI'4, EH erit
etiam [def. 1] 44: AB=HA4: AE. itaque etiam

1) Debuit ita dicere: nam si AZI" diametrue parallelo-
grammi AT non est, sit 4@I. adparet, avréy lin. 18 ferri
non posse, sed malim cum FV delere quam cum Peyrardo in
avrov corrigere; glossema sponte et in P et in Theoninis
nonnullis ortum esse potest.

2) Uerba xai #xPindeica cet. lin. 14—16 om. Theon, quia
in figura codd. permutatae sunt litterae E, Z et K, @; cfr,
p- 168, 8. ego cum Augusto his uerbis retentis errorem
p. 158, 3 et figuram corrigere malui. Campani figura nostrae

similior est.
8) Nam similia sunt (prop. 24); tum u. def. 1.
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AK, otrwg ff HA mos tiy AE. # HA doa mpdg
éxavépay voy AK, AE tov adrov Eger Aoyov. loq
doa éosly 9§ AE tfj AK 1 éiavrev tfj pelfov® Smep
éotly ddvvavov. ovx dpa otx fome mepl Ty avTyy
dutperpov 10 ABI'A ©6 AZ: mepl Tty adryy &ea
dotl Sidperoov 10 ABIA magaidnidpeaupov v AZ
negaiinloyoauue.

‘Eov fpa ano magaAinioyedpuov magaiiniopeap-
pov dooipedi Spoidy e 6 OAp xal bpolwg xelusvov
xowny yoviey Eov avtd, meel iy vy didustedy
dot. T BAp: omsp &0e Ocifou.

xf'.

Havtov 1év maga Ty avryy svdelay napa-
Bailopévav wapadinioyoapupev xal dAieindy-
tov :l0c61 magadinloypdupoig Opolotg te xal
buolwg xeLpévoig T amd vijg npidelag dva-
voagpopéve uéyiordv ot 16 dnl tig nuicelag
wapafaiidpsvoy [magalinidypappov] Gpoiov
ov v éAdelppar..

"Eotw cvdsia § AB xal terpiodw Oiye xata o
I, xal mopapefinodn mape thyy AB ebfsiav 16 A4
napadinidypappov éAdsimov elder mapodinloyoduue
t¢ 4B dvaygapévty axo tig nuicelag tijs A B, tovréor
tijg 'B* Aéyw, 01t mdviov 1év mage tnv AB mage-
Bailopdvov nagadiniopeduuny xal éAlamdvray cideo:
[mapaAdndopedppoig] buolois Te xal opolwg xeuévorg

1. AK] P; AEK, Einras.,, F; AEV.  AE] 4B P,
corr. m. rec.; AK'V. é&ea] om. P. 8 AE] AK PFBp,
Vm 2. A4K] 4E PBFp, V m. 2. #ldroy F, corr. m, 2.

4. o?x] (alt.) om. BVp. éomw PFB. 5, AZ] Pop; 46
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HA: AK = HA : AE. ergo HA ad utramque
AK, AE eandem rationem habet. quare 4E = AK
[V, 9] minor maiori; quod fieri non potest. quare
fieri non potest, t 4BI'd, AZ circum eandem dia-
metrum posita non sint. ergo parallelogramma
ABI'd, AZ circum eandem diametrum posita sunt.
Ergo si a parallelogrammo aufertur parallelo-
grammum toti simile et similiter positum et commu-
nem angulum habens, circum eandem diametrum po-
situm est ac totum; quod erat demonstrandum.

XXVIIL

Omnium parallelogrammorum eidem rectae adpli-
catorum et deficientium figuris parallelogrammis simi-
libus et similiter positis ei, quae in dimidia describi-
tar, maximum est parallelogrammum dimidiae ad-
plicatam defectui simile.

Sit recta 4B et in duas partes aequales secetur
in I, et rectae 4B adplicetur parallelogrammum 44
deficiens figura parallelogramma 4B in dimidia rec-
tae 4B, hoc est in I'B, descripta. dico, omnium
parallelogrammorum rectae 4B adplicatorum et figuris

BVp. 6. detiv P. 10. £yo» yovlay V.  avryw] supra m. 1
12. Fp 17, ze donrs p. 18. magalapfaviuevor l}‘),
corr, m. rec.  magadlnidyeappor] m. rec. P,  Guoior] corr.
ex oyo; P, 19. 0¥ to] 6» 16 @ in ras. Ilelpane p. 21.
9] ™y avmpy P. Ad)] dinras. m. 2 V; 4B ¢. 23.
4 B% 46 @ (von F). Post hoc uocab. add. Theon: dpolo e
xal opolog amy(mq:svu (F; pro opo(m Bpp, Vm. 2 b
upotov; pro uvayqaq:éw; Bp: aveyeagéy, ELPEY seqF
-7 in F punctie del.). avayoagpéve] P; w Theon (B E
nucelag) nuoelag avayoapive FV. B] 44 @ (non F).
Tovréony 26, eideor] @ (aliud nerbum ha.bmt F); eldeoiy P.
26. nuouur;loyoappow om. P
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v AB péyiordy doni 0 Ad. magafeflicdo yie
noepa thHy AB Odsley 10 AZ magalinidpoapuoy
éldstmov elde mapadlnloyedupe ve ZB opolp e
xal Opolwg xepéve o 4B Adyw, Gt pelfov éove To

6 A4 vov AZ.

'Ensl yap Guoioy éomi v0 4B mapalinlopeappov
t¢ ZB mapalinloypdupwm, mepl Tty avtiv &lov dua-
pergov. HyPw avrdv dudustgogs 7 AB, xal xore-
yeyodpdo To oypjua.

10 ’Emel odv ooy éotl ©6 I'Z tp ZE, xowov 6%
t0 ZB, 8lov dpx 76 I'® Sip té KE éotwv loov,
dAd& v6 I'@ tp I'H Zorwv loov, émel xal 7 AT zj
I'B. xal vo HT é&ga 1 EK Zovwwv loov. xowdy
npooxelcdm ©0 I'Z: Siov &pa 0 AZ v AMN

18 pvapovi fovy loov' dore 10 4B mogadlniéygap-
pov, rovtéers t0 A, tov AZ magalinloyeduuov usl-
gy éoruv,

evioy dga 16y mepe thy avtiy svdelay mopa-
Patiopévov nagaiindopedupnv xal lamdvroy sldco

20 wagaiindoypdpuoig owoloig e xal Opolwg xnepévoig
TG dn0 THg Nuisslag dvaypapoudve uiyieTov éoti o
and tiig nucelag wopafindéy: Omeo Eder delfau.

1. 6] 6 F. wagafeifjodo rﬂ 2. 4B} B e corr. m.
1 p. 8. moaunlquayas P- sol doa 7y Bp. 10.
foov] supra m, 1 V. %corr ex ZO m. rec. P.  #¢] P;
npooxeloBa Theon (BFV 11. '] e corr. P m. reoc.
KE] corr. ex X6 m. rec. f’ 12. I'9] corr ex I'E P m. rec.
18. I'B] PF; dorww fon supra add. V; I'B loy éoviv Bp.
EK e corr. P'm. rec. 14, olov] seq. ras. 2—3 litt. F.  16.
inter 4 et Z ras. 1 litt. F. = 17. dom B.  18. avrijy]
om. P 19. magallnloyedupoy — 22: deifo] xal za e p.
22. deifae] seq. in omnibus codd. demonstratio alia, quam
in appendicem reiecimus; u. p. 161 not. 2. )
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gimilibus et similiter positis figu-
rae 4 B deficientinm maximum esse
44. adplicetur enim rectae 4B
parallelogrammum A4Z deficiens

I K figura parallelogramma ZB simili

et similiter posita figurae 4B. dico, esse 44> AZ,
nam quoniam 4B~ ZB, circum eandem diame-
trum sunt posita [prop. XXVI]. ducatur eorum dia-
metrus 4B, et describatur figura.!) iam quoniam

I'Z = ZE [], 43] et commune est ZB, erit '@ = K E.

sed '@ = I'H, quoniam AT == I'B [prop. I]. quare

etiam HI'= EK. commune adiiciatur I'Z. itaque

AZ = AMN. quare 4B > AZ, h. e. 44> AZ.

Ergo omnium parallelogrammorum eidem rectae
adplicatorum et deficientium figuris parallelogrammis
similibus et similiter positis ei, quae in dimidia
describitur, maximum est, quod dimidiae adplicatur;
quod erat demonstrandum.?)

1) H. e. producantur HZ ad O et XZ usque ad JE;
cfr. II, 7, 8.

2) Itaque is solus casus tractatar, uwbi 4AX > 4TI, nec
opus est alternm, ubi 4K <{ 4T, propria demonstratione
ostendere nec hoc moris est Euclidis. sane in codd. omnibus
additar demonstratio huius quoque casus. sed apertissime
interpolata est; nam primum ante lin. 18 sq., non post eas
- inserenda erat, deinde iam ab initio in Praepa.ratione duo
casue respiciendi erant nec hoc unquam neglexit Euclides, ubi
plures casus habet; ita etiam in altero casu eaedem litterae,
quae in priore, usurpatae essent, quod iure postulat Simsonus
p. 380. Campanus VI, 26 ntrumque casum demonstrat.

Enclides, edd, Heiberg et Menge, II. 11
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xn’.

Hage tHv boPeloav cvPelav T dodéve
cvdvppdppm [6ov mapalinidyeappov maga-
Badstv éAdeimov eldeL megpadindoypdup dpotw

5t Jodévre det 6% vo diddpsvoy svPvypapuov
[ det icov mapafaleiv] py peifov elvar tov
and tijs npieelag dvayoapouivov bpoiov te
éAdelppare [vod 16 ¢md Tijg quicelag xal @ el
duotov dAdelnecy).

10 "Eotw 7§ updv Sodsica svdcia ) AB, 10 8% dodiv
s0Bvppappov, & st loov mege iy AB megafalsly,
0 I' py petfov [Ov] ro¥ dnd Tijg fuwicelag tijg AB
dvaygapousvov Spolov te éAldelupars, ¢ 8} de Spowov

BVER

Aelnev; o A4 del O mape Ty doPeloav cOPelay
15 Ty AB t6 bodévri evdvypduue e I’ loov magel-
AnAdygappov magafadsiv éAdeimov elder magaAlnio-
yoduuw opolp dvre te 4.
Tevuijodw 7 AB 8{ya xate ©do E oqueiov, xal
aveyeyodpdm amd tig EB vd 4 Gpotov xal Suolng

L xn'] om. F; lﬁ P 2. e98tiay] mg. m. 1 P. 8.
wopafallay V. 8. to] dvu o V. dé] & PBFVp;
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XXVIIL

Datae rectae datae figurae rectilineae aequale
parallelogrammum adplicare deficiens figura parallelo-
gramma datae simili. oportet autem, figuram rec-
tilineam datam®) maiorem non esse figura in dimidia
recta descripta defectui simili.f)

Sit data recta 4B, et data figura rectilinea, cui
aequalem figuram rectae .4 B adplicare oportet, I" non
maior figura in dimidia 4B descripta simili defectui,
ea antem, cui similem figuram deficere oportet, sit 4.
oportet igitur datae rectae 4B datae figurae recti-
lineae I' aequale parallelogrammum adplicare deficiens
figura parallelogramma simili figurae 4.

secetur enim 4B in duas partes aequales in
puncto E, et in EB describatur figurae 4 similis et

1) Uerba a Theone lin. 6 interpolata ideo parum necessaria
sunt, quod 6 S:ddpevoy s38vyeappor ad t@ Sodévrs (sc. sl’d;ﬂ
lin. 5 referri non possunt, sed necessario a quouis lectore
tg doBévn evfvyedppo lin, 2 trahuntar.

2%Hnnc diogeopor statim praebet prop. 27. — Campa-
num VI, 27: ,quod secnndum ejuedem suum esse parallelo-

o super dimidiam datae lineae collocato minime mains
existat non intellego, nidetur tamen potius cum P consentire.

corr. Augustus. 6. & 3¢l lsov magafuleiv] add. Theon
(BFVp); m. rec. P. =magafailey FV. 7. dvaypagopévov] P;
nagafailopévoy Theon (BFVp).  opolov] P; opolwy Svraw
Theon (BFVp), P m. rec. 1 fdelppan] P; oy ilap-
patoy Theon (BFVp), P m. rec. 8. tov 12 — 9: {llelmasy
add. Theon (BFVyp); m. rec. P. 12. é»] om. P. t0d
% Q. tijs AB] P; om. Theon (BF Vp). 13. avaypago-
uévov] P; napapaiiopévov Theon (BFVp). oduolov ¢ éldeln-
pan] P; opoloy Svroy toy deippitor Theon (BF Vp). 18,
t6 E] euan,
11*



o

10

15

20

164 ZTOIXEIQN ¢°.

xelpevov td6 EBZH, xal ovumemineoode to AH
mapalinioyoauuov.

El updv otw loov orl 10 AH 16 I, yeyovdg v
ey 16 émvaydév mapaféfinrar pap mage Ty o-
feioav ebdelav Ty AB 16 Sodévre evfvyoaupue 6 -
I leov megaidnAdpgoupov ©6o AH élisimov &lde
napeAlnioyedpuem v HB ouolp Gvee t¢p 4. &
0t of, ueitov forw td OFE 1ot I loov &% 16 OF
to HB* peitov &ga xal to HB tob I. @ O pettoy
éors 16 HB 700 I, radey t5 vmegoyf loov, 1o 6%
4 8Bpowoy xal Opolwg xslpevov TO avTd OUVVECTHT®
0 KAMN. d¢Aha ©6 4 v6 HB [éorv] Gpoiov: xal
6 KM éga ¢ HB éouv Spowov. Iotw ovw 6ud-
Aoyog 1 plv KA v HE, 9 0t AM j HZ. xal
énel loov éorl to HB zoig I, KM, pcitov doo fotl
6 HB tob KM pelfov dgo ot xel 7 uiv HE
tiig KA, i, 0t HZ vijg AM. xelodw tjj plv K4
lon 7 H.:,, vij 68 AM loy n HO, xal avy:rtmln-
pwodw 10 FHOII napallq).oyoayyov loov age xal
duowdy éore [v0 HII} v KM [¢dde ©0 KM 1 HB
Cwoidy éotw). xal vo HII dga vé HB Spoily dorw:
nepl Ty avryy doa Oudpsreoov éore ¢ HIT ¢ HB.
forw ardv diduergog % HIIB, xal xatapeppdpdeo
To Opfjpe.

1. EBZH] BEZH F? 2. Post magalinloyeapyov add.
Theon: ©0 3 AH djzor looy dorl 76 I 7 peigoy avtod S
tov Jzoqu.ov (BVp, F mg. m. 1; pro duogioucy habent FV
dgiopdy; in V corr. m. 2), 3. 2ty P; in F cum o AH
euan, 6. AH] euan. F, 8. 8] & F.. fotw] PF;
forar Bp; dom V. 8k 26] 2 zov B. 9. t5] 7zé B. “HB
Hsupram. 1V, 871 3% uel & B; & p. 12, 561:;7]

om. P. 18. XM] inter K et M una 1itt. (¢?) euan. F. 14,
KA) AK Bp. 15. HB) e corr. m. 1 p. 17. KA} AK Bp.
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similiter posita 'EBZH [prop. XVIII], et expleatur
parallelogrammum AH. iam si AH == I, effectum
erit propositum. nam datae rectae 4B datae figurae
rectilineae I" aequale 'parallelogrammum adplicatum
est 4H deficiens figura parallelogramma HB simili
figurae 4. sin minus, sit ®E> I\Y) sed OE = HB.
itaque HB > I. iam excessui, quo maius est HB
figura I, aequale et parallelogrammo . simile et simi-
liter positum idem construatar K AMN [prop. XXV].
sed 4 ~ HB. quare etiam KM ~ HB [prop. XXI].
iam correspondeant inter se K4, HE et AM, HZ.
et quoniam HB = I" 4+ KM, erit HB> KM. quare
etiam HE > KA, HZ > AMFf) ponatur HE = K A
et HO = A M, et expleatur parallelogrammum SHOIL
itaque aequale et simile®) est parallelogrammo K M.
quare etiam HIT ~ HB [prop. XXI, cfr. lin. 13].
itaque HII, HB circum eandem diametrum posita
sunt [prop. XXVI]. sit eorum diametrus HITB, et
describatur figura [p. 161 not. 1].

1) Ex hypothesi; quare debuit esse foras lin, 8, sed forw
ferri posse negare non aunsim.

2) Nam per prop. 20 erit HB: KM == HE?: KA’ wa HZ?
: AM?, iam cum HB > KM, erit HE? > KA, HZY > AM?,
h.e. HE> KA, HZ> AM.

3) Quia HB~ KM, erit [/ OHE = KAM. itaque HII,
KM aequiangula sunt. quare et similia sunt (def. 1) et aequa-
lia (prop. 14). cfr. p. 144, 11,

tj pty KA)] Bp; 15 K4 péy PF; ptv o) KA V. 18. HO]
corr. ex HO m. rec. P; O e corr. m. 2 V; HO F? 20. 10
HII} om. P. t¢] e corr. P. dile to KM 6 HB dpowsw
301;)1} 0 HII. dli& 70 KM t6 HB dpoidv 20w supra m.
rec. P. KM) K in ras. m. 2 V. 21. dot BVp. fone
BFV, comp. p.
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énsl odv leov dorl 0 BH roty T, KM, dv tb
HII v¢g KM florwv loov, Aoumdg dex 6 TXD pva-
pov Aong tg I’ leog éotlv. xal énsl loov éotl o
OP ¢ X, xowdv mpooxsichw 16 IIB* Glov dow
6 16 OB 6ip td EB loov dotlv. dAle 0 EB 1¢ TE
dorwv loov, émel xal mievga % AE misved vfj EB
éoriy lon' xal vo TE doa v OB dovwv lsov. xowdv
npooxelobw 1o FX° GAov doa ©6 TXZ 8ip v¢p PXT
yvodpovl ot loov. ¢k 6 DPXT pvdpwv g I
10 delydn loog” xal ©6o TZ &pa t I' dorv lsov.
Heage vy dodeicav &Gea svdelav vy AB 16
dobévr. evdvyedpuw td I' loov mapalinidygauuov
nogafifinton vo ET éAdeimov elde magaAdnioppduum
. @ IIB duolp dvu ©6 A [émedrjmeg vo IIB v HIT
15 Gpowdy o] Omep £dsL mouiGa.

%9,

Hega tyv dodeloey edBelav tg dodévre
sVdvyedppue loov magalinidygappov maga-
Baieiv vmegfaliov slder mapalinloyodupoe

20 opole e dodévre

"Eotm 7 utv dodsice evdela ) AB, 1o 0 dodlv
sUdUppaupov, @ det loov maga Ty AB mogafelelv,
o I, & 8 dst Suowov UmsefdAdsiv, vd A- del Oy
wapa Ty AB evdelav té I' evdvypdupp loov mageld-

25 AnAdygaupov nagafaisiv vmepfdilov elder magalinio-
rodupp opolp tp 4.

1. BH] in ras. m. 2 V; HB p. 2. looy dotlv p. 1ot
=xéy P, corr. m. rec. TX®] TdX PV, 8. lorw loog F.
2otlv) doc! V, comp. p.  dot(] doziy P. 5. OB] euan, F.

8. Toov fotiyv B. Ante éms( add. o: #al. 7. OB] O in
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iam quoniam B H = I"+4 KM, quorum HIT = K M,
erit etiam T'X® = I'. et quoniam OP == FX [I, 43),
commune adiiciatur ITB. itaque OB = 5B. sed
&B = TE, quoniam A4E = EB [prop. 1]. quare
etisam TE = OB. commupe adiiciatur 5ZX. itaque
TX=@XT. sed demonstratum est, esse PXT =TI
quare etiam TX =T

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae
I' aequale parallelogrammum adplicatum est ZT de-
ficiens figura parallelogramma IIB, quae figurae 4
similis est'); quod oportebat fieri.

XXIX.

Datae rectae datae figurae rectilineae aequale
parallelogrammum adplicare excedens figura parallelo-
gramma simili datae.

Sit data recta 4B, data autem figura rectilinea,
cui aequalem figuram rectae 4B adplicare oportet,
sit I', ea autem, cui similem figuram excedere oportet,
sit 4. oportet igitur rectae 4B figurae rectilineae
I’ aequale parallelogrammum adplicare excedens figura
parallelogramma simili figurae 4.

1) Nam IIB ~ HB (prop. 24) ~ d. uerba éxaidrjmee — éo-
71y, ubi sine causa de HII mentio iniicitur, spuria sunt. alia
res est p. 170, 7

ras. m. 2 V. 8 TZ] TBcorr.ex TI'm.1p. 9. dilc Bp.

10. T2 411 P. 11. &ee] om. F. 18. Supra ZT ras,
est in V, 14. @] (tert.) postea insert. m. 1 F. 16. x8']
iy’ p et F, corr. m. rec. 18. naqallnlquapyov] nagatlnlo-
sustalit resarcinatio in F.  22. 3] 37 Fp. 23. vmoﬁalew F.
dei 377] sustulit lac. pergameni F. 24. mage — edBvypdppo]
mg. m. 1 F. foov] in ras. F.
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Terwjodw + AB /e xata vo E, xal dveye-
yodpBw amd tig EB ©6 4 Spowov xal Opolmg xsl-
pevoy mwapaAinidyoouuov to BZ, xal ovvauporépoig
ptv tolg BZ, I' loov, v( 8% A Guotov xal dpoleg
xelpsvov ©0 avrd Ovvsordrom 1o HO. Oudloyos 6%
fovwo 1 ulv KO o ZA, 8¢ KH 1} ZE. xal
énel petfov éove ©v0 HO vov ZB, pelfov dpa éorl
xel 1 ptv KO vijg ZA, ) 08 KH vijg ZE. ixfspii-
odocay af ZA, ZE, xal tfj plv KO lon foro 73
ZAM, ©jj 6t KH ilon 7 ZEN, xal cvumexinpocde
0 MN: ©6 MN é&pe vé HO loov tf éoti xal Guorov.
dAde 76 H® 1 EA oty duovov xal t6 MN doa
t6 EA Suotéy éotwv mepl tiy avtyw dpa Sixusrody
dott ©60 EA 19 MN. f18e avrov didusrgos 7 Z5,
xal xeveyeypdpdm 10 oyfjua. *

‘Enel loov dorl vo H® voig EA, I, ¢dda 1o HO
@ MN loov éovlv, xal t6 MN &pa tols EA,'T
loov Zovlv. xowdv agperodm to EA° Aomds dpa
0 TXO® ypviuov 1o I dorwv loog. xal énsl loy dotly
% AE v} EB, loov éotl xal v6 AN t NB, roviéon
6 A0. xowdv mpooxsiodw td EX° Glov doa 1o

8. BZ] corr. ex HZ m. 2 V. 4. BZ, '] Zet e
corr. p; HZ, I"V d] e corr. F. 5. HO PF; HO-
dpooy doa forl w5 HO t6 ZB Bp, V mg. m. 2. 6. ZE]
EZF. 8 K6]6KF. 10. KH corr. ex KB m. rec. P.

11. u%om V. dory P 12. ro] (alt.) 76 F, sed corr. 18,
E 4] A oty Spotoy V.  domv] P, comp. p; fome JBFV.

14. dovi] supra F.  adrov] adrdy # V. 16. ¢nel oy FV,
6] (prms t¢ F. 17 dor/ PBV, comp. p.  18. &2/ BV,
comp. EA] mutat. in 64 m. 1 20. AE] in ras.
m. 2 V. rovréctiy P; comp. p. 21. AO] O e corr. m. 1 F.
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secetur 4B in duas partes aequales in puncto E,
et in EB figurae 4 simile et similiter positum con-
struatur parallelogrammum BZ, et BZ 4 I' magni-

4 A MK 8

|

tudini aequale, parallelogrammo 4 autem simile et
gimiliter positum idem construatur H® [prop. XXV].
correspondeant!) autem K&, ZA4 et KH, ZE. et
quoniam H® > Z B, erit etiam KO@ >Z A et KH>ZE
[p. 165 not. 2]. producantur Z 4, ZE, et sit
ZAM=K®, ZEN = KH,

et expleatur parallelogrammum MN. itaque MN et
aequale et simile est parallelogrammo H® [p. 165
not. 3]. sed HO® ~ E4. quare etiam MN~ EA
[prop. XXI]. itaque circum eandem diametrum posita
sunt E4, MN [prop. XXVI]. ducatur eorum dia-
metrus Z 5, et describatur figura.

iam quoniam H® = EA + I" et HO® = MN, erit
etiam MN = EA 4 I. subtrahatur, quod commune
est, EA. itaque est ¥ X = I ot quoniam 4 E—= EB,
erit AN=NB = A0 [I, 43]. commune adiiciatur

1) Sc. in @ H, E 4 parallelogrammis, quae figurae o simi-
lia sunt; unde etiam inter se similia sunt (prop. 21).
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¢

AE loov iotl 1 OXP pvépovi. dide 6 OXP
pvapov t6 I' loog dotiv: xal 10 A% dea té I loov
dotiv.

e v Sodeloay Goo OBslav iy AB 26
doBéve evduppdupe 1@ I' ldov mapadinidypauuoy
megafifinrar vo AF UmepfoAidov &lder mopaiinio-
yocuu te ITO opole vt v A, énel xal vp EA
dotiv Guoiov 7o OIT' Gmep #0er moudjoas.

i,

Tyv Sodeioay edPslav nenmcpaopévny dxpoy
xal péoov Adyov Tepelv.

"Eore 1 Oodsiow svdeia memspaduévy u AB- Oel
07 v AB eb®siav dxgov xal pésov Adyov Tepsty.

"Avaysyppipdo and viig AB vsredyevov o BT,
xal mogafepiiedo maga v AT ©p BI' loov mae-
aiinidypappov 16 I'd UmepPordov &lder v A4
ouolp e BI.

Tevpdyovov 8¢ o1t 10 BI™ rerpaymvov dpa Zotl
xel ©60 A4, xaxl éxel loov dorl ¢ BI' ¢ I'd,
x0wov apuéiede t0 LE' Aomdv &ga 16 BZ Aoxd
19 A4 dorw loov. fet. 0} avrd xal [Goyawiov
tov BZ, A4 &ge avumemdvdacw of mAevgal of
negl 1ag loag pawving' Eorww dga dg ) ZE meds Ty
Ed, otrog 1 AE medg tyv EB. [lon 6t % plv ZE
v AB, 1) 0 EA tfj AE. Eovw &pa og 1 BA mpog

L di\l’ F. 2. i6og] loov @ (non F). Zoeiv] F, comp. p;
docd PBV. 8. éott B. 4. &oa] supra comp. F. &d8eiay
done F. 7. tp)(alt)zé F,et V, corr.m. 2.  9.48'] p; F,
sed corr, m. rec. 11, tepeiy] supra ser, vy m. 1 F, 14.
yog and FV. Post 4B ras. magna F. 15, AT'] corr. ex
ABm 1 F. 20 BZ]corr. ex BI'm. 1 p. 2L 5] 10 ¢
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EfF. itaque 45 = OX ¥, sed OX¥=T. quare
etiam 45 =1T.

Ergo datae rectae 4B datae figurae rectilineae I"
aequale adplicatum est parallelogrammum 43 exce-
dens figura parallelogramma ITO, quae similis est
figurae 4, quia OIT ~ E A [prop. XXIV]; quod opor-
tebat fieri.

XXX.

Datam rectam terminatam secundum rationem
extremam ac mediam secare.

r Z 8 Sit data recta terminata 4B. opor-
tet igitur rectam 4B secundum extre-
mam ac mediam rationem secare.

describatur enim in 4 B quadratum
A = BT, et rectae AI' adplicetur paralle-
logrammum I'4 quadrato BI' aequale
et excedens figura 44 simili figurae
BI" [prop. XXIX]. quadratum autem est BI"; itaque
etiam 44 quadratum est. et quoniam BI' = I'4,
subtrahatur, quod commune est, I'E. quare BZ — A4 4.
uerum etiam aequiangulum ei est.') quare in paral-
lelogrammis BZ, 44 latera aequales angulos com-
prehendentia in contraria proportione sunt [prop. XIV].
itaque ZE : E4d = AE : EB. sed ZE = AB?) et

1) Nam utrumque rectangulum est.
2) Nam ZE = AT (I, 84) et A" = 48B.

(non F), loov detiv F. 28. tij»] om, BFp. 24. AE]
AB ¢. wv] om. BFp. ZE tfj AT, tovtéon 1] AB
Theon (BFVp). 25. AE] 4B o.
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iy AE, ottwg 4 AE mpdg iy EB. psitov 0t 5
AB vjg AE' pelfov &pa xal 7§ AE tig EB.

‘H &gx AB evdsla dxgov xal péoov Adyov té-
tuqron xove ©0 E, xal o pelfov avrig tuiud fote
10 AE* omep &6 mouijGou.

e’

‘Ev tolg dp8oymviotg ToLy@dvorg o amo Tig
thv 8y yoviav tmoteLvovang wAevedg ldog
lgov éotl tolg amd Ty v S8y yoviay me-
pLegoveny nisvpav eldeos tolsg 6poloig Te xal
buolwg avayoapopévorg.

"E6tw todyovov dpdoymviov 16 ABI" dedqv &yov
v vad BAI yoviev: Adyw, 8v vo amd tijg BI'
sidog leov dotl toly amd twv BA, AL &ldsor tolg
ouolotg & xal bpolwg dvaypagouévorg.

"Hydo xadetog n Ad.

'Emel ovv év dpPoywvip teuydve tH ABI démd
tiig meog t® A Jpdijs ywviag éxl tyv BI Pdow
xd@svog fxvas n AA, v& ABA, AAT medg 7] xa-
8éto tolyova Bpoid fote t6 te OAp t¢ ABI xal
dAdrjAotg. xal émel Spoidv éov ©0 ABI' 1 ABA,
foviv doa dg 7 I'B mpog =iy BA, odrwg § AB
medg v BA. xal émel vosis ebdeiar avdloydv &l-
ow, iy wg 1 mewry wedg THY TElTNY, olrmg 7O

25 and g mewryg &ldog mEdg TO amd tijg dsvrdpag Tl

duotov xal Opolmg dvaypagipsvov. wg dea n I'B
XXXI. Proclus p. 426, 14.
4. natd] xe p.  xal ©6] ned p. domy P, comp. p. b

t6] 7 P. Sequitur alin demonstratio, u. app. 6. '] mon
liquet in F; om. p. 10, &[3z6v PB. tze] om. BFVp.
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Ed = AE. itaque B4 : AE = AE: EB. sed
AB> AE. quare etiam [V, 14] 4E > EB.

Ergo recta 4B secundum extremam ac mediam
rationem secta est in E [def. 3], et maior eius pars
est AE; quod oportebat fieri.

XXXI.

In triangulis rectangulis figura descripta in latere
sub recto angulo subtendenti aequalis est figuris in
lateribus rectum angulum comprehendentibus similibus
et similiter descriptis.

Sit triangulus rectangulus 4BI" angulum BAI
rectum habens. dico, figuram in BI' descriptam
aequalem esse figuris in B4, AT similibus et simi-
liter descriptis.

ducatur perpendicularis 44. iam quoniam in

triangulo rectangulo 4BI" ab
angulo recto ad 4 posito ad
basim BI” perpendicularis ducta
est A4, trianguli ABA, AAT
B4 T ad perpendicularem positi et
toti ABI" et inter se similes
sunt [prop. VIII]. et quoniam
ABI’ ~ ABA, erit [def. 1] I'B: B4 = AB:B4.
et quoniam tres rectae proportionales sunt, erit ut
prima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad
figuram in secunda similem et similiter descriptam

13. vmo 6 p.  14. eldzov P. 15, opolws] opolog V.
18. v6] 76 FV, sed corr. m. 2. 19, A4I'] corr. ex A4B m,
rec. P. & mods V.  20. doriw P. 26. 76] (alt.) om. F;
inser. m. 2, sed euan.
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npds Ty BA, oftwg t0 dmd tig I'B &ldog medg
to0 amd tiis BA to Bpoiov xal Oupolws aveyeepiue-
vov. Ok te adte Oy xal dg % BI medg v I'4,
otrwg ©0 amd v BI' &ldog mpdg ©d amd tijg I'A.
wore xal dg § BI" wedg tag BA, AT, ofrwg ©d dxd
tijg BI' &ldog mpos re amd tdv BA, AT ra Spoia
xel Opolwg avaygegdueve. ion 0% 4 BI' taly B4,
AT loov dpa xel 16 dnmd tiig BI' &ldog zolg dmod
tév BA, AT sideor toly bpolog e nal dpoleg dva-

10 Yeopouévorg.

15

20

25

'Ev dpa volg opPoymwioig teiy@voig T6 Amd Tig
v Sedny yoviev vmotewovens mhsvedg &ldog leov
dorl Toly dmd Tov TRV PRy yaviev mEQLEyoVEBY
wAevpdy &ldedr Toly Spoloig T xal dpolwg dvaypago-
uévoig® OwegE0er deikbac.

A,

'Eav 8vo tolyove ovvredy xata pilav yo-
viav tag 0vo misveag talg dvel wlevoals avd-
Aoyov Eyovia B6TE Tag Gpoiddyovs avrdy mAsv-
oag xal zapaidfiovg elvar, al Aoimal Tav To!-
yovov wlevoal éx’ evdelag Edovrar.

"Eote 0vo telywve va ABI, ATE tag dvo miev-
eag tag BA, AT zaly dvel mievgaly tals AT, AE
dvdioyov Eyovra, g ulv v AB meds iy AT,
ottwg Ty AI' mds Ty AE, magadiniov 3t znw

2. avayoagousvoy) -yo- in ras. . 4. 16 dno vijg '4 — 6:
eldog meog] om. p. 5. B4, AT'] 4B, AT ¢. 8. Tav]
s @. 9. BAf Adecorr. m. 2V. #l8sov P.  avayeupo-
pévog (sic) P. "11. év doa] in ras. post ras. 8 litt. m. 1 B.

Toiyovois] om. p. 18. #oui] tais . 14. gldzay P.
Sequitur alin demonstratio, u. app. 16. in° Fp, 17. ovy-
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[prop. XIX coroll.]. quare ut I'B: Bd, ita figura
in I'B descripta ad figuram in B A similem et simi-
liter descriptam. eadem de causa erit etiam ut BI': I'4,
ita figura in BI descripta ad figuram in I'4 descrip-
tam.!) quare etiam ut BI': B4 4 AT, ita figura in
BI descripta ad figuras in B4 et AT similes et
similiter descriptas.’) sed BI'= B4 4 4I. itaque
etiam figura in BI" descripta aequalis est figuris in
B A, AT similibus et similiter descriptis.®)

Ergo in triangulis rectangulis figura descripta in
latere sub recto angulo subtendenti aequalis est figu-
ris in lateribus rectum angulum comprehendentibus
similibus et similiter descriptis; quod oportebat fieri.

XXXIIL

Si duo trianguli duo latera duobus lateribus propor-
tionalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita ut
correspondentia latera: etiam parallela sint, reliqua
latera triangulorum in eadem recta erunt posita.

Sint duo trianguli 4BI, 4I'E duo latera BA, AT
duobus lateribus AI, 4E proportionalia habentes,
ita ut sit 4B: AI'= AI': 4E, et AB parallelum

1) Nam ABI'~ Ad4T. itaque BI': 'd =T'A: I'd.

2) Sint figurae in BT, AT, 4B descriptae a, b, c. demon-
stravimus BI': Bd =a:c, BI': I'd = a:b. itaque

Blr:a=TI'd:b=Bd:¢c. 'd:Bd=b:ec
rda4B4a:Bd=0b+c:ec.

r'd+4BAd:b+c=Bd:c=BI:a. BI''I'd4+ Bd=a:b+4c.

8) Nam BI':a=TId+4 Bd:b+c=BI:b-c quare
a=>b4c [V, 9]

tedy ] meocrefy V, corr. m. 2. 20. o Touyavov V. 28.
AT\ T4V.  J4E]TEP. 2. AB]BAFV. AI'lA4
ecorr.m. 2V, 25 obtw P. JI']ecorr.m 2V.
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utv AB tfj AT, vy 6t AL ) 4E° Aéyw, 8u éx’
s08elag éorlv ) BI' = I'E.
Enel yep mepdiinidg doviv 7 AB ti AT, xal
elg adrag dumémroney sodeia n AL, of dvaiiet yo-
5 viow of Um6 BAT, A4 loow ahdjiaug eloly. dia e
adta Oy xel 7 Vvwd T'AE vfj vmd A4 loy éotiv.
®ote xal 9 Uwd BAL v vmd I'AE Zotwv lom. xal
énel 0vo rolyovd dove va ABI, ATE plev yoviay
™y medg 16 A wmi yovig v meos 1@ A leny Eyov-
10 T, mepl 0% tag loag ywviag tag mAsveag &vdioyov,
&g v BA mpog v AT, obrwg tiy I'd meog v
AE, (eoydviov dga éotl v60 ABI zolywvov v AT'E
touydve: lon &pa %) vnd ABI yovie tfj vm6 ATE.
deiydn 0% nal § Ym0 ATA vfj vmo BAT oy Biy
16 épa 9 w6 ATE dvel taig tm6 ABI, BAI ioy
dorlv. xowy moooxelodm % Vwd AI'B: ol &oa Vmo
ATE, AT'B zaig vnd0 BATL, AT'B, I'BA oo &locy.
dAd of Omo BAI, ABI, ATB dvelv dedais loar
elolv' xal af Umé AT'E, A'B &ga Svolv ogdais ioae
20 slolv. mpdg 01 mwe ebdsle 1 A xal vé meog
avtj onuelp td I' dvo &dPelow of BI, I E py énl
te avte plon 'xeluevan tag Zpstis yovieg tag vmwd
AT'E, ATB dvely dp@als l6ag mowotoiy” én’ evdelag
doa fotlv ) BI' 7j; T'E. -
25 Eov &pe 0o rolyova ovvredf xard plev yoviey

3. dT] AT @ (won F). 4. of} mutat. in xel m. rec. F,
wel p. 5, BAI'] "ABT" F. elol Vp. 6. AT4) “A'T4F.
doriv lon V. 10, 0¢] comp. supra m. 1 F. 11, B4] ABP.
AT} in ras. m. rec. V, '4 F. 12, 4oty P, ATE] P;
"4'TE F; TAE Bp et in ras. m. 2 V., 18. ATE yovia V.

14. BAT'] I'4 supra scr. B m. 1 F. 16. lon fouiv] P,
V m. 1, comp. p; lon 4ot/ BF; loat elofy V m. 2. 17. BAI']
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lateri A, A" autem lateri 4E
parallelum. dico, BI'et I'Ein eadem

A recta esse.

nam quoniam 4B rectae AI
parallela est, et in eas incidit recta
AT, alterni anguli BAI, A4
aequales sunt [I, 29]. eadem de causa etiam

LTAE = ATI'4. quare etiam [ BAI' = I'A4E.
et quoniam duo trianguli sunt 4BI, 4I'E unum
angulum, qui ad 4 positus est, uni angulo, qui ad o
positus est, aequalem habentes et latera aequales
angulos comprehendentia proportionalia,

BA:A'=1T4: 4AE, erit A 4BI'
triangulo 4I'E aequiangulus [prop. VI]. quare
L ABI' = AT'E.
sed demonstratum est, esse etiam [ A4 = BAI.
quare erit | AT’E = ABI + BAI. communis
adiiciatur [ 4I'B. itaque
ATE + ATB = BAI' + AT'B 4 I'BA.

uerum BAI 4+ ABI' 4+ AI'B duobus rectis aequales
sunt. quare etiam 4 I'E - 4 I' B duobyg rectis aequa-
les sunt. itaque ad rectam AI" et punctum eius I'
duae rectae BI, I'E non ad eandem partem positae
angulos deinceps positos AI'E, AI'B duobus rectis
aequales efficiunt; itaque BI" et I'E in eadem recta
sunt [I, 14].

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus

B I

P; BAT F; TABBVp. AI'B] ABI' P. I'BA] supra
ser. F; AT'B P, 18. e¢ii’ of — 19: eloiv] om. P. ABI
ATB V. AI'BYI'BA V. 19.eloi BVp.  20. ¢la/ BV,

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 12
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teg 0vo mAsvpas raig dvel wAsvpaig dvdioyov Eyovra

@ote Teg OpoAdyovs avrdy mAsvpag xel mepaiijiovg

elvar, of lowal tdv roiydvov wAsvpal ' sUPslag

Zgovrou® Omep E0s Oetko.
iy’

Ev tolg icoig xnvxiotg ol yoviar tov av-
to0v Eyovos Adpov taig mepipspelerg, €@’ v
Beprixaciv, édv te mpbdg tolg xévroorg édv te
mpds Tals megupepelatg B fefnxvial.

"Eotwcav lgor wnvxdo. of ABIL, A4EZ, xal mgog
utv roly xévrgois avrdy volg H, @ yoviaw Eotweay
of vn6 BHI, E®Z, mgog 0% vaig mepupegelorg af
Um0 BAT, EAZ" iéyw, otv éotlv o % BI" nepupépsia
neos v EZ mequpépsiav, odrwg 7 e vwd BHI
yovie mwedg Ty vmd EGZ xal 5§ vmé BAT mpog
v om0 EAJZ.

Kelobwoav yag tf ptv BI' megipepela l6au xata
©0 éEfig Ooadnmorovy of I'K, KA, i 0 EZ mepi-
pepely [oae Goadnmorovy af ZM, MN, xal énstevy-
dowoey of HK, HA, ®M, @N.

’Enel ovv loaw elelv «f BI, I'K, KA mepupéperar

XXXIII. Cfr. Zenodorus ap. Theon. in Ptolem. p. 11 Bas.

8. mdsveal] om. p. 5. 18’ p et F, corr. m. rec. 7.
Adyov Eyover V. tag mequpegelng, corr. m. 2 V. B, ddv
Te mog Tois wévrgois] mg. m. rec. P. 9. dow PB.  fepy-
aviat] post hoc uocabulum add. Theon: &7 8% xal of ropeis
&tz (ofte F) mog rois névreog cuwisrausvor (ovveordpevor F)
(BFVp), Pm. rec. 12, BHT']litt. H inras. F. EOZ] E
In ras, m. 1 B, 16. Post E4Z add. Theon: xel fn (doms
comp. p) 6 HBST (in ras. m. 2 V, HBZI P et seq. ras. F)
Topevs weog t6¥ OEIIZ (in ras. m. 2 V) zopéa (BFVp);
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aequalia habentes in uno angulo coniunguntur, ita
ut correspondentia latera etiam parallela sint, reliqua
latera triangulorum in eadem recta erunt posita; quod
erat demonstrandum.

XXXTIL

In circulis aequalibus anguli eandem habent ra-
tionem quam arcus, in quibus consistunt, siue ad
centra siue ad ambitus positi sunt.?) ’

Sint aequales circuli 4BI, 4EZ, et ad centra
eorum H, @ positi sint anguli BHT, E®Z, ad ambitus

autem BAI, E4AZ. dico, esse
arc. BI': arc. EZ = | BHI' : E®Z = BAT': EAZ.
ponantur enim deinceps arcui BI' aequales quot-
libet arcus I'K, K 4, arcui autem EZ quotlibet aequa-
les ZM, MN, et ducantur HK, HA, ®M, &N,
iam quoniam arcus BI'== I'K == K 4, erit etiam

1) De interpolationibus Theonis lin. 9 et lin. 16 cfr. p, 183
not. 1; om. Campanus VI, 32.

m. rec. P, 21, loas] xaf P, corr. m. rec. eloty] om. p.
K] “K'T'F.
- 13%



10

15

20

25

180 ITOIXEIQN §'.

dAddAaug, loow elel xal of vméo BHI, THK, KHA
yovler didfAag (damdaoclov oo dotlv 9 B.A meqi-
@losia tijg BI, rodavtaninciov éotl xal 7 vmo BH A
yovie tijg vnd BHI. O 1 avre 01 xel Ooemia-
olwv fotly ) NE mequpépeia ijs EZ, tocavraniadioy
ol xal 3 vno NOE yaovia i vnd EOZ. & doa
lon éotlv  BA mepupépera tfj EN mepupegele, oy
dotl xal yovie 7 Um0 BHA zjj 9mé EON, xal &
petfov dorlv 1 BA mepupépeia tij EN mepupepeins,
peltoy dotl xel § vmd BHA yovie tig vnd EGN,
xol &l Aadowv, éAdoowy. te66apoy 01 Gvtwy ueye-
dav, dvo uiv mepupseaidy tov BI, EZ, dvo 0% yo-
woy tov vwo BHI, E@Z, sidymrar tig uiv BI
neoupepelug xal tig vnd BHI yoviag loextg modde-
nlaclov 7 168 BA mepupépeta xal 5 Vo BHA yo-
via, tijg 0% EZ meoipspslug xal tijg vmo EOZ yo-
viag #j t¢ EN mequpépsie xal 5 vmo EON yovia.
nal 0é0sixtar, Ove & Umepéyer B B.A meouppeia tig
EN mepupepelag, Umeéyer xal 7 vmd BHA yovia
=i vmo EON yovleg, xal & lon, lon, xal & éhdaowv,
édecwy. Eotwv dpa, dg 7 BI megupipaia meds v
EZ, ottwg % vmd BHT povie meds tiv vmo EOZ.
@A’ @g 7 vmwd BHI yovie mds v vmd EOZ,
ottwg 1 1mwd BAI mpog v Umd EAZ dimhaoia
yae énarépa fxavépag. xal og doay BI meoipépeia mpog
myv EZ meoupépsiav, obrmg 1 ts vmd BHI' yawic
wedg Ty vnd EOZ xel % vmo BAI meog tiw
vn EJZ.

1. foer addsjiorg PV; in P {6oe del. m. rec. elofy PBF.
2. BA4] 4 eras. F. 8. #otlv P. 5. doud F. 6. oo
EGZJEOZBFp. 8 flotvP. &l]inras. P. 10. doziv P.
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L BHI = 'HK = KHA [1II, 27]. itaque quoties
multiplex est B4 arcus BT, toties multiplex est etiam
L BHA anguli BHI. eadem de causa quoties multi-
plex est NE arcus EZ, toties multiplex est etiam
L NOE anguli E®Z. iam si B4 = EN, erit etiam
L BHA4 = EON, et si B4 > EN, erit etiam
L BHA> E@N, et si BA < EN, erit
LBHA < EGN.
ergo datis quattuor magnitudinibus, duobus arcubus
BI', EZ et duobus angulis BHI, E®Z, sumpti sunt
arcus BI' et anguli BHI' aeque multiplices arcus
B4 et angulus BH.A, arcus autem EZ et anguli
E®Z arcus EN et angulus EON. et demonstratum
est, si arcus B4 arcum EN superet, etiam [ BHA
angulum E@®N superare, et si aequalis sit, aequalem
esse, et si minor, minorem. itaque [V def. 5] erit
arc. BI':arc. EZ=[ BHI': E@GZ. ' sed
LBHI': EOZ = [ BATl': EAZ [V, 15};
nam uterque utroque duplo maior est [III, 20]. quare

etiam
arc. BI': arc. EZ = [ BHI': EQZ = BAIl': E4Z.

11. élazroy élertov F.  12. pév] supra F. d4] supra F.
18. E®Z) OEZ F. 17. yovla] add. m. 2 F. 20. yoviag]
P; om. Theon (BFVp). #idrrav F. 21. ldgomy] comp. F.
njom. V. 22 BHI'] I gdd m. 2 V.  24. Simlacloy V.

25. ydo fomy Bp. 27. vn6 EO®Z) EOZ P. omd] o-

supra m, 1 P.
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'Bv &ga volg looig xvxAoig af yowlw tov aidrdv
&over Adyov taly megupsgeiarg, ép’ v Pefrixaciy,
édv 15 medg Tols xévrgoig édv ts mpog tals meQLpE-
eeloug dau PePrxvian Omeg E0er dsitar.

1. 'Ey] inter & et » ras. 1 litt. V; & seq. ras. 2 litt. F.
2. PePrixaor p. 8. ddv 1o — 4: ﬂaﬂnxmaq] xal Ta ) f
8. névroois] nvnlog B, zag neeupeeslac V. 4 dow B. In
fine libri Edxieldov groigeloy &' PB, Edxleddov aroiyeloy
tij¢ Oémvog éudocews &' F.
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Ergo in circulis aequalibus anguli eandem habent
rationem quam arcus, in quibus consistunt, sive ad
centra siue ad ambitus positi sunt; quod erat demon-
strandum.?)

1) Sequitur additamentum Theonis in BF Vp, de quo ipse
profitetur comm. in Ptolemaeum I p. 201 ed. Halma = p. 50
ed. Basil; om. Pm. 1 (add. manus recens in mg.) et Cam-
panus; huc pertinent etiam additamenta p. 178, 9 et 18.
demonstratio u. in app.
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Voot
a'. Movdg fetwv, xa® 1v Exacrov THv Svraw
v Aéyeran.
B’ 'doidulg 0 10 & poviddwv ovyxelusvov
5 wAydog.

y’'. Mégog Zorlv aududs aguBpot 6 éAdeowv Tov
pelfovog, Grav xarausten Tov pelfova.
0'. Mégn 0¢, Srav un xavauscrey.
&. IToAdanddciog 0% 6 pelfov tov fAdadovog,
10 8ray xaropcroyrar vmd Tov €Adodovos.
§'. "dotiog deiBudg doTv 6 dlya diugolpevog.
¢'. Iegiooog 6% 6 uy Orawgovuevog iy 4 [6]
povedy diapipov dotiov deiduov.
v’ doridxnig &griog doidudg domw 6 Umo
15 agriov aguBuol usTgovusvog xara Eeriov deidudy.
9. doridxnig 0 megi66dg dotww 6 Uwo dgriov
QQLOpoD PETQOUUEVOS XaTE WEQLOGOY QLY.

Def. 3—5: Psellus p. 7. 6—7: Martianus Capella VII, 748.
8. Iamblickus in Nicom. p. 27. Philop. in Nicom. ed. Hoche
1864 p." 16, 9. Jamblichus p. 81.

L Gpot] om."PB. numeros om. codd. 2. éote PBFp.
7v] 8 BFV.  10. idrrovos V. 12. 6] om. P. 14. mgo¢-
vmaxovaréoy: povoy P mg. m. 1.  16. éctw] doubuds éoriy P,
§6tw aouﬁyoc xaku#a MQOCYTUROVOTEOY * uovoy mg. m. 1 P.
to¥ detlov de eto tov V.
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Definitiones.

1. Unitas est ea, secundum quam unaquaeque res
una nominatur. o

2. Numerus autem est multitudo ex unitatibus
composita.

3. Pars est minor numerus maioris, ubi maiorem
metitur.

4. Partes autem, ubi non metitur.

5. Multiplex autem maior minoris, ubi minor eum
metitur.

6. Par numerus est, qui in duas partes aequales
diuiditur.

7. Impar autem, qui in duas partes aequales mon
diuiditur, sive qui unitate differt a pari numero.

8. Pariter par est numerus, quem par numerus
secundum parem numerum metitur.')

9. Pariter autem impar est, quem par numerus
secundum imparem numerum metitur.?)

1) Def. 8 scriptor nescio quis, qui Philoponi commen-
tarium in Nicomachum retractauit, apud Hoche Philop. 1865
p- v m qmbusdam avnyqu(polg jta inuenit expressam: do-
TLaRLg aquoc doty aob&poc 0 vmo deriov doiduov xata deTioy
aquov pévog peroovpevog, de qua scriptura falsa u. Studien
p- 200

2) De def. & interpolata u. Studien p. 198 sq.; om. ed
Basil. et Gregorius.
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[. Negioodnig doridg 20Tiv & UmO meQuooOD
aoiBpol pergovpsvog xeve EQriov aguiudv]. .

we’. Meguoodaxig 02 mepuooog dgudpdg éorww
0 Umd meQLOGOD dEudpoD WETEOUREVOZ XATE TEQLECOY
aududv.

f’. Modirog dguBudg doviv 6 povadl uovy pe-
ToOYUEVOS.

wp'. ITpwtor mpdg adiqiovg deeduol elow of
povadL uovy UETQOUUEVOL XOWE WETQO.

0'. ZUovdsrog agiduds domwv o deudud T
BETQOVWEVOS.

s’. ZovBeror 0t mpdg dAAfAovg dagidpol el
of deidud Tl peTgovuevor x0wd WETem.

8" ‘AouBudg dotdudv moilamiacidfeiy Adys-
rat, Orav, 8oar &lolv év avrg povddss, vodavrdxig
ovvredy] 6 moddemiaoiafduevog, xal pévyral Tig.

if’. Ovav 8% 8vo agudpol moAdaniacidcavreg dAdij-
Aovg moudel Tve, O pevouevog Emimedog xeAslra,
nAcvgal 8% avrov of molhawdeoideavreg dAigAovg
aguipol.

. Ovav O toels agudpol moAdamdadididavrss
dAijdovg mowdol Tve, 0 ‘pevdusvog 6Tepedg foTiv,
nmisvoal 0} avrov of moAdamAacidoavres dAdjAovg
agidpol.

12. Iamblichus p. 42. Martianus Capella VII, 751. Philop.
in anal. post. fol. 157. 18. Alexander Aphrod. in anal. pr.
fol. 87. gf&rti&nns Capella VII, 751. Phﬁop. in anal. post.
fol. 15v. 14. Philop. in anal. post. fol. 15v. 16—17. Psellus
p. 6. 18—20. Psellus p. 7.

1. & &eruog P, litt, dor- in ras. dereog deududs p, weoo-
vraxovorfoy: xal wata deriov mg. m. 1 P, 3. aeBudg]
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10. Impariter autem impar numerus est, quem
impar numerus secundum imparem numerum me-
titur.

11. Primus numerus est, quem unitas sola me-
titur.

12. Primi inter se numeri sunt, quos unitas sola
communis mensura metitur.

13. Compositus numerus est, quem numerus ali-
quis metitur.

14. Compositi inter se numeri sunt, quos numerus
aliquis communis mensura metitur. _

15. Numerus numerum multiplicare dicitur, ubi
quot sunt in eo unitates, toties componitur numerus
multiplicatus, et oritur aliquis numerus.

16. Ubi autem duo numeri inter se multiplicantes
numerum aliquem efficiunt, numerus inde ortus planus
uocatur, latera autem eius numeri inter se multi-
phca.ntes.

17. Ubi autem tres numeri inter se multlphcantes
numerum aliquem efficiunt, numerus inde de_ortus soli-
dus est, latera autem eius numeri ‘inter se multi-
phca.ntes.

18. Quadratus numerus est aequaliter aequalis,
siue qui duobus aequalibus numeris comprehen-
ditur.

om. V. 8. 8% mpos P. 14, molvmlacwifsiy PBp. 16.
zouanlamatopavog] topsvoc e corr. m. 2 p. 18. xotdaLy
PB. 22 moudory B.  fouv] F, comp. p; ore P, Psellus;
saleirar BV, 28, Supra of in P'm. rec. dvo.
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9. Tsrgayovog dotdudg dotv 6 lodxig loog
7 [0] Ymd 0vo lowv doududv mspieydpevos.

%. KvBos 6t 6 lodmg [cog ledug 7 [6] Umo
Ty l6ov aeiBudy megieyduevog.

xa’, 'Agidpol avdioydy slewv, drav 6 modrog
tov dsvrdpov xal & toitog Tod Tevdgrov ledwmig
moAdamAdeiog 7 TO avtd pépog 7 Ta avve uien M.

#f’. Oporor émimedor xal oregeol agiduol
slow of dvdioyov &ypovres tag wAsvpds.

xy’. Téleiog apududg é6tiv & voig favrov uége-
ow [6og dv.

’

.
dvo agidpadv avicwv éxxeipéveav, Gvd-
vpaigovuévov 0t del rov fAdccovog amd ToU
peifovog, dav 6 Asimopcvog undémore xavops-
Tof} T0v med favrtod, fmg 0¥ Astpdf povdg,
of 8t doyis douduol medtor medg aiAiAovg
écovrat.
dvo yag [avicov] apdpdv tév AB, I'd avd-
vpaigovudvov del tov éAdcdovog dmo Tov uelfovog o
Aecmopevog undémors xarausToeito TOV WPO Eovrod,
fwg ov Aaipdf povdg' Adyw, ote of AB, I'd medroe
meog ardfdovg slolv, rovréorw Ot tovg AB, I'd
povag povy uergel.
El pag i elow of AB, I'd meditor medg dAArj-
Aovg, peTpri6er tig avTovg deuiudg. petgEitw, xal

23. Martianus Capella VII, 753.

m. 1V, supra m. 2 B; hab, Psellus, Fp. dadudy looy

2. 6] om. PB. 8. 6] om. P, 4. iswy] om. P; mg.
6. Ante (odwuis in F add. #j; idem V supra ser. m. 1, 10



ELEMENTORUM LIBER VIL 189

19. Cubus autem est aequaliter aequalis aequaliter,
siue qui tribus aequalibus numeris comprehenditur.

20. Numeri proportionales sunt, ubi primus se-
cundi et tertius quarti aut aeque multiplex est aut
eadem pars aut eaedem partes.

21. Similes numeri plani et solidi sunt, qui latera
proportionalia habent.

22. Perfectus numerus est, qui partibus suis aequa-
lis est.

L

Datis duobus numeris inaequalibus et minore sem-
per uicissim a maiore subtracto, s reliquus nunquam
proxime antecedentem metitur, donec relinguitur uni-
tas, numeri ab initio dati primi erunt inter se.

Nam duorum numerorum 4B, I'd

4 0 minore semper uicissim a maiore subtracto
z r reliquus ne metiatur unquam  proxime
H antecedentem, donec relinquitur unitas.

‘ _  dico, numeros 4B, I'4 inter se primos
‘ E esse, hoc est, unitatem solam numeros
1+ 4B, I'd metiri.

nam si A4 B, I'4 inter se primi non erunt,
aliquis numerus eos metietur. metiatur et sit E. et I'd

—————

B d -

favrod) adroig V, corr. in avtos m. 2. 12. '} om. V.
18. dvo] P; Zav &do Theon (BFVp). Exxeepévor] éx-
eras. F, avBogaigopévov V; corr. m. 2. 14. 0] P; om.

Theon (BFVp). 15. fdv] P; om. Theon (BFVp). Post
leimbpevog ras. 2 litt. V.  18. ngpd; V. 19, dviows] om, P,
tév] 6 F, » add. m. 2. dv8vpaugopévor F. 21. med] su-
pram 2V, 22 ined;y V. 28 slof Vp. 26. deduds av-
tovg F. gergrjro P, corr. m. reec.
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éotw 6 E' xel 0 pudv I'd wov BZ perpov Aanéreo
favrov dAdecova tov ZA, & 08 AZ rov AH peroav
Aanmérw éavrov éAdoocove vov HI, 6 62 HI zov Z@
peroay Asumére povade iy O A.

Ensl ovv 6 E vov I'd perpet, 6 0t I'd tov BZ
uerpel, xal 6 E dpa tov BZ perpst: perpsl 0F xal
8dov tov BA' xal Aomdv dga tov AZ perprios.
0 08 AZ vov AH pergels xal 6 E dga vov 4H
pergel” perpsl 0% xal dAov tov AT xal Aoumov dga
vov T'H pergrioer. &6 02 I'H tov ZO pergel” xal o
E &pa vov ZO pevgel* perpsl 6% xal Sdov vov ZA-
xal Aoy &pu Ty AO povdde usrorosr Goududs
ov: Omep fotly advverov. ovx &ga tovg AB, I'd
doduovg upeTpres g dewdudss of AB, I'd &oa
npovor melg aAdqlovs eloly: Omeg éds OstEa.

B
dvo agduéy dodévrov un medrwv meog
aAAndovg ©o uéyiorov avrtdv xo0tvov uérgov
EVQELY.
*Eorwéav of dodévres O0vo agidpol un mpdror
medg aAdniovg of AB, I'd. del 67 tov AB, I'd
70 uéyiorov xowolv wétgov EvVQElV.

1. BZ}PF 4B BVp, P m. rec.; y¢. 0¥y 4B F mg. m. 1.

2. 4H] P¥; 4 BVp, Pm. rec, y¢. tov 4I' mg. m. 1 F,
3. H')THP. HI)TCHP. 28] PF; Z4 Bp et 4
in ras. V, P m. rec., F m. 2. 6 I'd dI‘era.s,p
BZ) ZB P. e BZ] ZBP. 1.twv]tép BA] 4B Pp.
door] supra com F. tov]B ¢ p. metericer 6 E 9.
pereel] (prius) £TQr06L F e corr. m. 1. 1:69
6 p. ar) Fd 10. :omﬁ 76 p. pereriges 6 E V.
11, peroed] (pnus) supra m. 2 V. xal] bis F. 21.
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numerum BZ metiens relinquat!) se ipso minorem
Z 4, AZ autem numerum 4 H metiens se ipso mino-
rem relinquat HI, HI autem numerum Z® metiens
relinquat unitatem 64.

iam quoniam E metitur I'd, et I'4 metitur BZ,
etiam E metitar BZ. uerum etiam totum B.{ meti-
tur; quare etiam reliquum AZ metietur. sed 4Z
metitur JH. quare etiam E metitur 4H. uerum
etiam totum AT metitur. quare etiam reliquum I'H
metietur. sed I'H metitur Z®. quare etiam E meti-
tur Z6. uerum etiam totum Z4 metitur. quare
etiam quae relinquitur, unitatem 4@ metietur, cum
ipse numerus sit; quod fieri non potest. itaque non
metietur numeros 4B, I'J numerus aliguis. ergo
AB, I'4 inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum.?)

IL.

Datis duobus numeris non inter se primis maxi-
mam mensuram communem inuenire.

Sint duo numeri dati non primi inter se 4B, I'4.
oportet igitur numerorum 4B, I'/ maximam men-
suram communem inuenire.

1) Sc. ex AB. neque enim dubitari potest, quin BZ in
P et optimo Theoninorum seruatum uera sit scriptara, cum
petoeiv semper apud Euclidem significet: sine restduo metirt,
cfr. lin, 8, 8. eadem est ratio lin. 2—3 et p. 192, 11 &q.

2) Retinui in libris VII-IX fignras codd., id quod ipsa
res suadere unidebatar, uelut statim ratio prop. I; nam ii, qui
pro lineis puncta substituunt, et in alias gﬁcultates incurrunt

et ad certos numeros confugere coguntur, quod ab Euclide
alienissimum est.

Post prius I'd add. V: xal fotw fddesoy 6 I'd.  22. xowéy]
%0i- in ras V,



10

15

20

25

192 LTOIXEIQN ¢'.

El utv otv & I'd tov AB pevoet, pergel 0% xai
favtov, o I'd &ga zav I'd, AB xowov pérgov Zativ.
xal gavegdv, 8t xal péyietov: ovdelg pop pelfav
tov I'd ©ov I'd pexvgrioe.

E! 8% ov uperget 6 I'd vov AB, tév AB, I'd
avdvpaigovudvov ael tov fAdcoovog amd tov uelfo-
vog Asupdioeral g doududg, Og peTeroer TOV RO
favroD. povag udv pag ol Aspdijoeren &l Ot 1,
Zoovtar ol AB, I'd medror medg aAdndovs® Gmep ovy
Dmoxerar,  Aspdiostal Tig doa agududs, Og uETErCE
10v mwpd favrov. xal 6 plv I'd tov BE pergov
ramérm Eovrov éAaceova tov EA, 6 0t EA tov AZ
perody Aeméro favrod éAdecove tov ZT, & 0t I'Z
10v AE perpefto. émel otw 6 I'Z tov AE pergsi,
0 08 AE tov AZ pergel, nal 6 I'Z cga tov AZ
perpnoe” perpel 0% xal favrdv: xal Aov doe ToV
I'd peroricer. 6 0¢ I'd ©ov BE pevgei xal 6 T'Z
dpa tov BE pevgel uevoel 0t xal tov EA" xal SAov
tga tov BA pergioe uerpel 0% xal vov I'd- 6 I'Z
aga rovg AB, I'd pergei. 6 I'Z édpa vov AB, I'd
xowov pérgov forlv. Afyw 01, Ot xal wéyieror.
el yag u1 dorwv 6 I'Z triv AB, I'd péyierov xowwov
uéroov, pergroer tig tovg AB, I'd agBuovs agud-
udg pelfov ov tov I'Z. perpefro, xel &otm 6 H.
xol énel 6 H vov I'd pevgei, 6 0 I'd ©ov BE pe-

2. I'd, AB] AB, I'd P. & BFV; com% . 5. 8¢)
& F. 6. até( Theon (BFVp). élanovog V. 7. 1n-
pdioeTan Vp, corr. m. 1. 8. Ing@noeTar p; P, corr. m. ree.

10. inp8nderar p. doo] supra m. 1 F. dea =g V.  og)
supra m. 1 F; Jng. m. rec. B. 11. BE] PF; 4B BVp,
P m. rec.,, yo. 0¥ AB mg. m. 1 F. 12. 4Z2] PF 4 p;
4dr B, Vin ras. m. 2, P m. rec,-ude‘Fmgml 13.
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iam si I'd metitur 4B, et etiam se ipsum metitur,
I'd communis erit mensura numerorum I'4, 4B. et
adparet, eum etiam maximam esse. neque enim

ullus pumerus numero I'4 maior metietur I'A.
at si I'4 non metitur 4B, minore numerorum
AB, I'd semper uicissim a maiore subtracto relin-
quetur numerus aliquis, qui proxime ante-

A7 cedentem metietur. unitas enim non re-
El -T linquetur; sin minus, 4B, I'4 inter se
lz primi erunt [prop. I]; quod contra hypo-

1 Ty thesim est. ergo numerus aliquis relin-
gl 14 I quetur, qui proxime antecedentem meti-

etur. et I'd metiens BE relinquat se
ipso minorem E A4, EA autem AZ metiens relin-
quat se ipso minorem ZI, I'Z autem AE meti-
atur. iam quoniam I'Z metitur 4E, 4E autem
AZ metitur, etiam ['Z metietur 4Z. uerum etiam
se ipsum metitur. quare etiam totum I'A4 metie-
tur. sed I'd metitur BE; quare etiam I'Z metitur
BE. uerum etiam EA4 metitur. quare etiam totum
B 4 metietur. uerum etiam I'd metitur. ergo I'Z
metitur 4B, I'4. itaque I'Z communis est mensura
numerorum 4B, I'4. dico iam, eum etiam max!mam
esse. nam si I'Z numerorum 4B, I'4M communis
mensura maxima non est, aliquis numerus maior
numero I'Z numeros AB, I'd metietur. metiatur,
et sit H. et quoniam H metitur I'd, I'4 autem BE

Z2r)rz Bvp. 8é] om. B. 14. Ante #mel in V est: &
ot EA (in ras. m. 2) iavrod #idadova ot peteei Té (rov m. 2)
Iz 21. 4oz{ BV, comp. p.

Euolidos, edd, Heiberg et Menge, IL 13
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rgel, xal &6 H doa tov BE petgel® pevgel 0% xal
Olov tov B.A* xal Aoimov dga tov AE uetoros.
6 02 AE vov AZ peroel’ xel 6 H doa vov AZ pe-
rorjoe’ petpel 0% xal Glov tov AI™ xal Aoimov dou
5 tov I'Z petgrioee & pelfov vov éidecova Omep fotlv
advvarov' ovx dga tovs AB, I'd agiBuovg aeidudg
Tig perQrios. pelfov dv tov I'Z: 6 I'Z dpa vév AB,
I'd pépierov éote xowov pérgov [8mep Edsr detta].

IIdgiopa.

10 ’Ex 7 tovrov gavegdv, 8t dev agududs dvo doid-
povg peref, xal to pépierov avrdv xowwdv uérgov
pergnes omeg E8st detfo.

7.
Toiov ¢oududy Sodévimv uy wodtwv meds

15 ¢Adjdovg 0 pépiorov avTdv x01vov ufrgov
evQelv.

*Egrwoav of Jdodévteg toels dgudpol py medror
mog aAdjrovg of A, B, I'" et Oy tov A4, B, I 16
uéyiotov xowdv psrgov £vQElD.

20  Elljpbe pag 0¥o tov A, B 10 uéyiotov xowwdy
péredy 6 4° 6 0y A4 vov I fjtor pevgel 7 ob pergel.
peTQeltw mooTegov: pergel 8% xal tovg A4, B- 6 4
doax tovg A, B, I' pevrgel® 6 A édpe tév A4, B, T
x0woy pérgov doviv. Ay 07, Ori xal pépieTov.

8. petoer xal] corr. ex pergrcesm. 1 p.  zov JZ &ea F,
petoroee] peroer P. 4. tov] corr. ex to m. 1 p. 4an)
I'd p. 8. dotlv] om. B. 8. dary PV. 10. roiro P,
sed corr. 12. msg €36 deitar] P; om. BF Vp. 19, pé-

zeov] bis p. 20. 8vo yap p. 22, pereei] (alt.) om. F.
24. dotiv) comp. Fp; éecd PBV.  87] om. P.
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metitur, etiam H metitur BE, uerum etiam totum
BA metitur. quare etiam reliquum AE metietur.
sed 4 E metitur 4Z. quare etiam H metietur 4Z.
uerum etiam totum I metitur. quare etiam reli-
quum I'Z metietur maior minorem; quod fieri non
potest. ergo numeros 4B, I'4 non metietur numerus
maior numero I'Z. ergo I'Z maxima est communis
mensura numerorum 4B, I'4.

Corollarium.

Hinc manifestum est, si numerus duos numeros
metiatur, eum etiam maximam eorum mensuram
commuunem mensurum esse.!) — quod erat demon-
strandum.

II1.

Datis tribus numeris non primis inter se maximam
mensuram communem inuenire. ’
T Sint tres numeri dati non
! T primi inter se 4, B, I'. oportet

LT - igitur numerorum 4, B, I
r T [E JZ ‘maximam mensuram commu-
L7l nem inuenire.

sumatur enim duorum numerorum 4, B maxima
mensura communis 4 [prop. IT}. 4 igitur aut meti-
tur I' aut non metitur. prius metiatur. metitur
autem etiam 4, B. 4 igitur numeros 4, B, I' meti-

1) Nam H et 4B, I'd et communem eorum mensuram
marximam I'Z metitur (p. 194, 5).

13*
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& pae wi éomwv 6 4 tdv A, B, I’ péporov xowov
pézoov, perericer Tig tovg A, B, I' doiBuodg doidudg
peltov dv Tov 4. usteelrw, xal fotw 0 E. émsl
ovv 6 E todg A4, B, I' pstoet, xal vovs A, B dpa
pevorjoe xal ©0 tév A4, B doa péyiorov xowov pé-
Toov ueTQioe. 16 0% tév A, B péyiotov xowwov ué-
To0v dotly 6 A° 6 E &pa tov, A pergel 6 pelfov
tov éAdecova Omeg éorly advvarov. ovx dga Tovg
4,B, T &gaapm‘)g agududs Tig y.etgﬁdu peltor ov
T0D A 6 4 dga tov A4, B, I' uépiotov fote x0ivov
uéroov.

My petgeizo 0 6 A4 vov I Aédyw mpatov, ot
of I'y 4 odx elot mpdror medg dAdniovs. émel pag
of A, B, I" o0x sloL mpwroL medg aAdfjAovs, HeTgroe:
tg avtodg apuudg. 6 0y tovg A, B, I' uerpdv xal
zovg A, B uerorjost, xal ©d todv A, B pépiotov xoi-
vov pérgov tov A pergnos perost 0 xal rov I
vovg 4, I' doa doidpovs dgududs tig pergros’ of
4, T dga odx &lor mpmror meos aAdjiovg. eldjpdm
oy adtdv O péyiorov xowdv uirgov 6 E. xal énel
0 E tov 4 perget, 6 0t 4 tovg A, B pergsl, xal 6
E dga tovg A, B pevpel: uperost 6 xal tov I 6 E
doe vovg A, B, I' uergel* 6 E dopa tov A, B, I' xoi-
vov dot uérgov. Aépm 01, On xal pépiorov. &l
yap pn éotw 6 E taov A, B, I" ©o péyiorov xowov

1. yae] corr. ex ya m, 2 P. xowov péyiorov V. 8. dv]

om. V. 4. ov¥] om. BFp. 7. E] corr. ex ' m. 2 F.
8. fotiv] om. Fp. 9. uqu&y.oc] om. F. 5] om, P.
dv] om. P. 12, pn supra F. 18. I, 4] 4, I BVp.
15. aqw s wutovg tovg] corr. ex trov m, rec. F. 17.
w¥] 6 F y.atenou toy 4 p. 18. deibpovs] m. 2 V;
om. BF. uouﬂpoc] F, dodpois o. 21, peTesi ] (a.lt)
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tur. quare 4 communis mensura est bumerorum
4, B, I dico, eundem maximam esse. nam si 4
numerorum A4, B, I' maxima mensura communis non
est, numerus aliquis numero 4 maior numeros 4, B, I’
metietur. metiatur et sit E. iam quoniam E nume-
ros 4, B, I' metitur, etiam 4, B metietur. quare
etiam maximam mensuram communem numerorum
A, B metietur [prop. II coroll.]. uverum maxima men-
sura communis numerorum 4, B est 4. itaque E
metitur 4 maior minorem; quod fieri non potest.
itaque numeros 4, B, I" non metietur numerus maior
numero 4. ergo 4 maxima est mensura communis
numerorum A4, B, I'.

iam ne metiatur 4 numerum I. dico primum,
numeros I', 4 non esse primos inter se. nam quo-
niam A4, B, I' primi non sunt inter se, numerus ali-
quis eos metietur. qui autem 4, B, I' metitur, etiam
A4, B metietur, et 4 maximam mensuram communem
numerorum 4, B metietar [prop. I coroll]. uerum
etiam I’ metitur. quare numeros 4, I' numerus ali-
quis metietur. itaque o, I' primi non sunt inter se.
"sumatur igitur eorum maxima mensura communis
E [prop. ITI]. et quoniam E metitur 4, 4 autem 4, B
metitur, etiam E metitur 4, B. uerum etiam I' me-
titur. E igitur 4, B, I' metitur. quare E numero-
rum A4, B, I' communis est mensura. iam dico, eun-
dem maximam esse. nam si E numerorum 4, B, I’

bis F. xel b E doa 100 A, B pereei] mg. m, 2 B. 23.
T'] insert. m. rec. B, xowiv] bis P, sed. corr. 24. &1}
om. P.  25. z6] om. p.
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péroov, pererose tig tovg A, B, I' douBuovg agid-
pog uelfov dv tov E. uetpeito, xel fotw 6 Z. xel
énel 6 Z tovg A, B, I' pergel, xal tovg 4, B uergel
xal ©0 tov A, B doa péyiotov xowwév pétoov ue-
Toioe.. T0 0 v A, B uéyiorov xowdv uéroov
éovlv 6 A" 6 Z &ga tov A perosl uetoel 0 xal
wv I & Z doa tovg A, I' pergel” xal ©6 tov A, I
doe ufyioTov xowwov uérgov perprioe..  to 0 tov A,
I’ uéyierov xowdv uérgov éotly 6 E° 6 Z &pa tov
E pevget 6 pelfov vov éAdooova” Omep Zovlv advva-
Tov. ovx dpa tovg A, B, I' dgiBuods doiBuds Tig
usteroe. upsifov ov tov E' 6 E dpa tov A4, B, I’
uéyotdy fott xowvov uérgov omep &0 deitau.

&

Anag aguBuds mwavrog dgudpov 6 fiAdocwy
0¥ pelfovog firor ppog éotlv 7 péon.

"Eotweoy 6vo aguduol of A, BT, »al éotm éido-
oov 6 BI" Adyw, 8te 6 BI 1ot A fror uépog éotly
7 wéen.

Ol A, BI' yag #ror mpdrtor mpdg cArjdovs &i-
olv 7 o¥. Eforwoav medregov of A, BI' mparor meog*

1, deidpovs] om. P. 4. &pa] om, V. pérgov] om. P,
7. ov] 0 I, sed corr. 76 ) supra. m. 1P 4, I'] e corr.
m. 2 V. 11. & ovs) co&p F; om. Vp. 18. fomw V.
Post pézeor add. %VP ooy &oa aow‘wv dodévrav nientaL
0 péyioroy xowwoy pérgov. dzifar] Py moujoer Theon (BF 'V p).
Seq. in p, Bm mg. imo m. 1, Vmg m. 2: zopwpa & 8%
(eras. B) wutw (tovtmv V) (pavsoov ot éav uqb&poc TQeis
qu’(wvc petes], xal o psyumw adTay xowoy pérgov peTer-
ot (mc .1 ual niladvay apmpmv do0déviay pr) ugannw
mQog allr)lovc 1:0 péyiotoy avraw (om. Vp) uowov pérooy
svploxerar %ol t0 moguopa mgoymerioer. Praeterea V in textu
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maxima non est mensura communis, numerus aliquis
maior numero E numeros 4, B, I" metietur. metiatur
et sit Z. et quoniam Z numeros 4, B, I' metitur,
etiam 4, B metitur; quare etiam maximam numero-
rum 4, B mensuram communem metietur [prop. II
coroll.]. uerum numerorum A, B maxima mensura
communis est 4. Z igitur 4 metitur. uerum etiam
I’ metitur. Z igitur 4, I' metitur. quare etiam nu-
merorum A4, I' maximam mensuram communem me-
titur. uerum numerorum 4, I' maxima mensura com-
munis est E. Z igitur E metitur maior minorem;
guod fieri non potest. itaque numeros 4, B, I'
non metietur numerus maior numero E. ergo E
maxima est communis mensura numerorum 4, B I
quod erat demonstrandum.’)

IV.
Minor numerus maioris semper aut pars est aut
partes.
Sint duo numeri 4, BI, et minor sit BI. dico
BT numeri 4 aut partem aut partes esse.
nam 4, BI" aut primi sunt inter se aut non primi.
prius 4, BI' primi sint inter se. diuiso igitur BI'

1) Cfr. p. 194, 12. proprie nec Jdsifar nec mwoinoar, sed
evgeiy dlcendum erat (Studien p. 62); nam propp. H—III =o-
elopate sunt (ib. p. 61). inde consecuta est nariatio scripturae.

ha.bet 0¥ awtov db rgozov nel nmhetdvay non?ywv 60057:0)1
TO_péytozoy ooy uiteov eDQlOOpEY, 15. Anag] A litters
initialis add. m. 2, ut semper fere, V; eras. B; habent Ppo.

17. drroy F. 18, léyw onl] in ras. . 06 BI ot 4]
eras. F. 21, medrsgor V. 4, BI'] mg. V.
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dAdjlovg. OageBévrog O tov BI sl tag év adrg
povadag forar éxdery poveg tév v to BI pégog o
100 A* dors pépn éotlv &6 BI roi A.

My fotwoav 8 of A, BI' mpovor mpds adiij-
lovg® 6 On BI tov A #jror pergst 1 oV psreel. &
ptv ovv 6 BI wov A pevpel, updpog éotlv 6 BI
zov A. & 0 oY, slijpdw tdv A4, BI' pépiorov xoi-
vov uérgov 6 4, xal dipericdw 6 BI' &lg vovg tgp A
loovs tovg BE, EZ, ZI. xal émel 6 4 vov A4 pe-
Toel, pépog éotly 6 4 tob A4 loog 8t 6 d éxdore
tov BE, EZ, ZI"* xal &xacrog dga tdv BE, EZ, ZI"
100 A pépog fotiv dove uégn éovlv 0 BI 1ot A.

“Arag dga dududs mavrdg aguduct 6 éAdoowv
rov pelfovos 7tor pégog édorly 1 uden: Omee e
dsibar.

g,

‘Ecv dotBudg dotduot pépog 77, xal Ersgog
étépov 1o adrd pfoog 7, xal cvvapgdregog
cvvappotépov to avrd ufpog forar, Gmsp O
elg tot évde.

"Apuds yag 6 A [douBuot] rot BI' pdpog fotm,
xal Eregog 6 A éxégov tov EZ 10 adrd uégog, Gmep
6 A4 tov BI" Adyw, Gtv xal ovvaupdrepog 6 A, A
ovvaugpotépov 1ot BI', EZ 16 avtd pépog dotiv, Omsg
6 A4 rov BI.

'Exel ydo, 0 pépog fotlv 6 A tov BI', 76 avrd

1. 87] yap supra scr. 87 F. favio p et F (corr. o).
2. u] Fy 6 9. 4 of 4, BI'] om, V. allnlovcofA Br'V.

7. 30 péyw:ov BFp. 8.0 BI']F; 4B 9.  ta] corr.
ex o p. 9. xal] om. BFp 10. 65] 67 P. éxatéom Vo

11, xa(]FF o @. u(m tov V. 13 artoy . 18. 7]
P; om. B 21. deiftpov] om. P. pégos] F, porvog o.
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in suas unitates unaquaeque unitas in BI' compre-
hensa ‘pars aliqua erit numeri 4; quare
B+ BI numeri A4 partes erunt.
iam ne sint 4, BI' inter se primi.
itaque BI" aut metitur 4 aut non metitur.
iam si BI" metitur 4, pars est BI' nu-
1 l 4 meri 4. gin minus, sumatur numeroram
L p 4, BI' maxima mensura communis 4
[prop. IT], et diuidatur BI' in partes numero A
aequales, BE, EZ, ZI. et quoniam A4 metitur 4,
pars est A numeri A sed 4=BE=EZ=LZ1I.
quare etiam unusquisque numerorum BE, EZ, ZI
pars est numeri 4. quare BI' partes sant numeri 4.
Ergo minor numerus maioris semper aut pars est
aut partes; quod erat demonstrandum.

E

V.

Si numerus numeri pars est, et alius numerus
alius numeri eadem pars, etiam uterque utriusque
eadem pars erit, quae unus unius.

nam numerus .4 numeri BI' pars

‘ _g sit, et alius numerus 4 alius nu;

_ g J[ meri EZ eadem pars sit, quae 4

Al J T, [® numeri BI' dico, etiam 4 + 4 nu-
e
quae sit 4 numeri BI.

7z meri BI' 4 EZ eandem partem esse,
nam quoniam quae pars est 4 numeri BI, eadem

_B

22. péeog) psgvog lotly (-iv m. 2 e corr) V. 28. 1éyw — 25:
BI') mg. m. 2 24. EZ] F, BZ o. 26. ¢] sopra m.
1V, 10 avre] rovro P.
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uégog Zotl xal 6 4 vov EZ, Goos &pa eloly &v 1o
BI" ¢guBuol lgo. t A, rogovrol elor xal év ¢ EZ
doudpol loov 19 4. duperiedo 6 utv BI' elg Tovg
19 A loovg vovg BH, HI'y 6 0% EZ &g tovs ¢ A
loovg tovg E@, OZ" iotaw 8% loov t©0 minbog Tow
BH, HI' ©¢ =ninda tov EO, OZ. xal émel lqgg
dorlv 0 ulv BH ¢ A4, 6 0% E® 16 4, xal of BH,
E® dga voig A, 4 lsot. e tx avra Oy xal of
HI'y, ®Z voig A, 4. G6oo. &ga [elolv] év g BI'
agudpol loor td A, tocodrol elor xal v tolg BT,
EZ too. rolg A, 4. Ocamlaciov dea éorlv & BI
100 A, rodavramlaciwv fotl xal ovveupirsgog O
BI', EZ cvvappotégov tov A, 4. o dga pégog éotly
6 A tov BI', 10 avtd pépos dotl xal ovvaupdregog
0 A, 4 cvvaugorépov tov BI, EZ* Gneg édst dsitar.

’

5.

‘E¢v douduos dotBuod pdon 7, xal Eregog
étégov ta adta péen 1, xal cvvaupdregog -
apporépov T avrd ufen Eotar, Omep O &ig
ToU évdg.

‘Aouduos yagp 6 AB agduot vov I' uéey forom,

%ol &regog 6 AE érégov tov Z ta avre pden, &mep

0 AB tov I'" Aéyw, ot1 xal cvvauporegog 6 AB, AE

1. éovy F.  xal] in ras. m. 2 p, insert. m. 2 F. 4‘;]
corr. ex A m. 2 p.  doa] doo apiduol V. 2. aguﬂ'p,ol'] om.
A4} 4 9. elow PB. 7. Post 4 add. Theon: 6 BH doa 76
A toog ozl (dacly B) (BFVp). 8. @ea] om, Theon (BFVp)
feor] om. Theon EBFVp) te adre| ravta V. Post 67
add. Theon: xal & HI to 4 loog (F, loov @) Earfv (361:{ V
comp. p) (BFVp) In V praeterea add. xal 6 0z o 4
o[ Hl", ©Z voig A, 4} o HI 16 4 loog docty, o &' 0z
16 4 P; 6 HT voig Ad @ (non F). In emendatione praeiunit
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pars est etiam 4 numeri EZ, quot sunt in BI’
numeri numero 4 aequales, totidem etiam in EZ
wumeri sunt numero 4 aequales. dinidatur BI' in
numeros numero A4 aequales BH, HI, EZ autem in
E®, ®Z numero 4 aequales. erit igitur multitudo
numerorum BH, HI" multitudini numeroram E®, ®Z
aequalis. et quoniam est BH = 4, E® = 4, erunt
BH 4 E® = 4+ 4. eadem de causa etiam
HI 4+ ®Z = 4 4 4.

itaque quot sunt in BI" pumeri numero 4 aequales,
totidem sunt etiam in BI' 4+ EZ numeris 4 }+ 4
aequales. quare quoties multiplex®est BI' numeri 4,
toties multiplex est etiam BI' - EZ numerorum
A+ 4. itaque quae pars est 4 numeri BI, eadem
pars etiam 4 -+ 4 sunt numerorum BI' 4 EZ; quod
erat demonstrandum.

VL

Si numerus numeri partes sunt, et alins numerus
alins numeri eaedem partes, etiam uterque utriusque
eaedem partes erunt, quae unus unius.

Nam numerus 4B partes sint numeri I, et alius
AE alius Z eaedem partes, quae 4B numeri I

Augustus. 9. toig] uoa wois V. A4} 4 loow eloly V. Gooi]
60- in ras. m. 2 F; @ (non F). ¢loly] om. P. 10.
eloww PB, 12 éuh 18. 6] om. ¢ (non F). péeog) F,
uév . 15. Jeifoe] mur)ucu V. 17. péeog p. 21. aquﬂ'—

pob] uq;&pov @ (non F). 22. 4E] E supra m. 1 V. 23.
ou avvap@oregor of p.
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ovvaugotégov tov I'y Z ta avza péen fotly, Gmeo
6 AB vov I.

Enel ypdo, & uéon éotlv 6 AB ot I', ta adra
uéon xal 6 AE tov Z, 8oa &ga Zotlv év té AB
uéon vov I', todavrd fove xel &v 1 AE péon tod
Z. dujprodw 6 plv AB &lg ta tov I' péon e AH,
HB, 6 8} AE &g ta vov Z péony ta A6, OF
forar O loov to wiidog tév AH, HB 16 mijde
16y 40, OFE. xal énel, 6 pégog otlv 6 AH tov I,
70 avtd pfoog fotl xal 6 AO tov Z, o oo pégog
dotlv o AH tov I'y ©d avro pépog dotl xal ovvap-
@otegog 6 AH, 460 evvapgorépov to0 I'y Z. &
16 avte 81 xal 0 pépog dorlv 6 HB tov Iy ©6 avrd
uéoog dotl xal cvvaugdregog 6 HB, O E cvvaugoré-
oov tov I'y Z. & dpa uépy éotlv 6 AB tov I', 7a
adte péon éotl xal cvveppdregos 6 AB, 4E ovvap-
gotégov tov I'y Z* Omeg &der dsifau.

t.

'Edv doududs doidpov pleos 7, omep dopai-
ecdele dpaigedévrog, xal 6 Aotmdg tov Aoi-
woU 10 avrd puépog £6taL, 6mep 6 6Aog Tov GAow.

‘doidudg yeg 6 AB aguBuot tov I'd pépog éorwm,
Omeo apaigedels 6 AE apaigsdévrog tov I'Z: Aéym,
0te xal dowwds 6 EB Aowwov tov Zd 1o avtd pégog
dorlv, Gmeg Glog 6 AB Giov vov I'd.

4. JE] E e corr. m. 2 F. 6. dont] om. B. 6. AH}

A4 corr. ex 4 F, 7. 4E] E4 p. 10. 4oziy BF. 11,
dottv] dotly xal F, sed xaf del. nal] xel 6 p. 18. &7] -
del. m. 2 P. dou/ V. 70 avrd pégog Zozl] nal 6 EO tov
Z' 3 coa pigog éotl to HB tov I' P, 14. ned] xal 6 Pp.
16. ¢] supram. 1 V.  16. oriv PB. 18, {']Jom. V, in
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dico, etiam AB - AE numerorum I" 4 Z easdem
partes esse, quae sit 4B numeri I.

nam quoniam quae partes est 4B numeri I,
eaedem est 4 E numeri Z, quot sunt in 4B partes
numeri I', totidem etiam in A4E sunt partes numeri
Z. diuidatur 4B in 4 H, HB partes
numeri Iy 4E autem in 40, @F

IA r 4 partes numeri Z. itaque multitudo
-H '9 Z pumerornm AH, HB multitudini
lB 1 IE | numerorum 4@, @E aequalis erit.

et quoniam quae pars est 4H nu-
meri I', eadem est etiam 4@ numeri Z, 4H 4 46
cadem pars erit numerornm I' + Z, quae 4 H nu-
meri I' [prop. V]. eadem de causa etiam quae
pars est HB numeri I', eadem pars est HB - @F
numerorum I' 4 Z. ergo quae partes est 4B numeri
I, eaedem partes sunt 4B 4+ 4 E numerorum I' 4 Z;
quod erat demonstrandum.

VIIL

Si numerus numeri eadem pars est, quae ablatus
numerus ablati, etiam reliquus reliqui eadem pars
erit, quae totus totius.

Nam numerus 4B numeri I'4 eadem sit pars,
quae ablatus numerus 4 E ablati I'Z. dico, etiam
reliquum EB reliqui Z4 eandem esse partem, quae
totus 4B sit totius I'4.

quo haec prop. a. m. 1 solo signo : ~ a priore dirempta erat;
corr. m. 2, 20. 0] supra m. 1 P, 21, 6] supra m. 1 P,
om. F, Glov] in ras. . 28, AE] A eras. V. 24, xai]
xal 6 BFVp, ~ 25. 6log) 6 6l0g B.
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‘0 yao pfoos éotly 6 AE vov I'Z, ©o avzd ué-
00s otw xal 6 EB tov I'H. =xal énel, 0 pégog
dotlv & AE wov I'Z, v avro pépog éorl xal 6 EB
rov I'H, 0 doa pépog éotiv 6 AE vov I'Z, 1o avtd
péoog fotl xal 6 AB vov HZ. o 0% pégog dotiv 6
AE vov I'Z, 70 adtd pégog vmoxszar xal ( AB
700 I'4* 0 dpa pdpog éotl xal 6 AB tov HZ, 1o
avrd pégog fotl xal 1ot I'd* loog &pa éotlv 6 HZ
1o I'd. xowdg dpnernodeo 6 I'Z* Aouwdg dea 6 HI
Aoumg 19 ZA dotw loog. xal éxel, 0 pépog dotlv
6 AE tov I'Z, v avté pégog [fotl] xal 0 EB tov
HT, loos 0% 6 HI' t¢p ZAd, & &ea uépos lotly o
AE tov T'Z, t6 avtd pépog o1l xal 6 EB tov Z 4.
aide o pdoog fotlv 6 AE 100 I'Z, 10 attd udpog
éotl xal 6 AB 1o I'd" xal lowwog dee 6 EB Aoumod
100 Z A4 16 avtd péog dotiv, Gmep 6log 6 AB Ghov
tob I'd* dnmep £0e dcitas.

’

7.

‘Eav dgi@pdg doiduot pfon 7, dnep cpar-

0¥l dpaipedévrog, xal 6 loumwds Tov lotmov
ta avre péon Eotar, Gxeg 6 GAog toD SAov.

‘"Aoduds yap 6 AB aguBuot tov I'd uéen forw,

4

anep apaipsdely 6 AE apapedivrog tov I'Z' léym,

7. éociv PB, comp. p. HZJ] corr. ex H'm. 1 F. 8,
%] xel 6 AB Theon (BFVp); 6 4B add. in mg. m. rec. P,
Post I's add. Theon: 6 4B dea éxarégov tav HZ, I'd ©o
avto pégog dotly (BFVp); idem P, mg. m. rec. HZ] ZH
Vp. 9.xowag P, corr. m. 1 et insuper m. rec.  10. foog éozi V.

11. éozf] om. P. 12. HI') I'in ras. F.  &¢] &% xai Vp.
0 H' v A4Z F in ras.  &ge} om. F. 13. doctsv P. EB
tob Z4] AB tot I'd F, corr. m. 2. 14. ¢Al’ P, corr. m. 1.
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nam quae pars est 4E numeri I'Z, eadem pars
sit EB numeri I'H. et quoniam quae pars est 4E
numeri I'Z, eadem pars est EB numeri I'H, etiam

AB numeri HZ ea-

A E B )
——— dem pars est, quae
H r 4 4  A4E numeri I'Z
' ' | " [prop. V] supposu-
imus autem, 4B numeri I'4 eandem partem esse, quae
sit 4/E numeri I'Z. itaque quae pars est 4B numeri
HZ, eadem idem pars est numeri I'4. itaque HZ = I'4.
subtrahatur, qui communis est, I'Z. itaque HI' = Z A,
et quoniam quae pars est 4 E numeri I'Z, eadem est EB
numeri HI, et HI' == Z 4, quae pars est .4 E numeri
I'Z, eadem est EB numeri Z4. wuerum quae pars est
AE numeri I'Z, eadem est 4B numeri I'd. ergo
etiam reliquus EB reliqui Z4 eadem pars est, quae
totus 4B totius I'4; quod erat demonstrandum.

VIIIL
Si numerus numeri partes sunt eaedem, quae abla-
tus numerus ablati, etiam reliquus reliqui eaedem

partes erunt, quae totus totius.
Nam numerus 4B numeri I'4 eaedem partes sint,
quae ablatus AE ablati I'Z. dico, etiam religuum

¢lla ] in ras, m. 2 F; 0 &ou post ras. plus quam 2 lion. V.

AE] EB V;ecorr. F.  I'Z] in ras. F; Za V. 18. Post

ra add. Bp o oo péoog éatly 6 EB tof 24, to adto pé-

09¢ 4ol nal 6 4B zop I'd; idem P mg. m. rec.  xal lotmog

ooa] xe! mutat in ¢ et in mg. add. don péeog doriy Fm. 2

(lotwdg &oor in init. lin. seq. (& m. 1) intactum relinquitur).
16, ozl V. 17. I'a} BI' F. 21. 6] om. Pp; m. 2 F.
22. I'4] I add. m. rec. P.
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ott xal Aoumdg 6 EB Aotmod 1oV ZA 1o avra uden
dotly, dmsgp Glog 6 AB 3lov tov I'4.
Kelobw yeo t90 AB loog 6 HO. & dga ploy
dotly 6 HO to0 I'd, va adra pden éotl xal 6 AE
5 o0 I'Z. dugeriodow ( piv HO &g 1¢ voi I'd péoy
tao HK, KO, 6 0t AE &g va vov I'Z péen 1o A4,
AE* &tar 07 loov 16 miijdos rdv HK, KO
ninde. vov AA, AE. =xal énsl, 0 pépog éotlv o
HK tov I'd, 10 adrd ufgog 67l xal 6 4.4 v00 I'Z,
10 pellov 0% 6 I'd vob I'Z, pelfov &oa xal 6 HK tov
AA. xelobw v AA loog 6 HM. o0 doa uégog éotiv
0 HK vot I'd, ©6 adro pépog forl xal 6 HM zod
I'Z xal lowwog dpx 6 MK Aoumot tov Zd 1o avrd
uépog Zotiv, Omep GAlog 6 HK Glov tob I'd. madw
16 énel, 0 pégog fovlv 0 K® vov I'd, 76 avtd pépog
dotl xal 6 EA vo0 I'Z, peitov 8% 6 I'd ©ov I'Z,
ueliov doa xal 6 OK tov EA. xelodw vg EA loog
6 KN. 0 dga pfgog dotlv 6 K@ rov I'd, ©o avrd
pégog éotl xal 6 KN tob I'Z xal Aowwog dga ©
20 N® lowwov 100 Z 4 1o avrd pégos doriv, omep 6log
0 KO® Giov 100 I'd. &dely®n 0t xal Aowwds 6 MK
Aoumov rod ZA v avtd plpog Bv, Smse Glog &6 HK
0iov 1ot I'd* xal ovvaupdregog &pe 6 MK, NO
to0 AZ 1 avra péey foviv, Gmsp 6iog 6 OH Biov
1. xaf] xal 6 V. Zd4] 4 add. m. 2 F. 2. 8log] o
olog B. 4. docl) lotiv F. 8 AE] inras V. 9. HK]
K postea insert. V. {doziy PV, xef] om. P. 11. HM

MH Vp. 11, oty PF. 18, dotiy F. o0 I'Z] m. 2 supra
scr, F. 17. ®©X] X6 P. 18. KXN] corr. ex KXH m. rec.

; mutat. in XH m. 2 V. 19. pepdeos P; corr. m. 2.
oty F. %l Loimdg] lowmag V. 20. N©) corr. ex HO®
m, reec. p. Z4) 4 eras. V., omeg]l m. 2 V. 21, #dsi-

18n 8 — 23: I'd] mg. V. 21. xaf] xel 6 BFV. 6] om. p.
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EB reliqui Z4 easdem partes esse, quae sit totus
AB totius I'4.

ponatur enim H® == 4B. itaque quae partes est
H® numeri I'd, eaedem est etiam 4E numeri I'Z,
diuidatur H® in HK, K® partes numeri I'd, 4AE
autem in 44, A4E partes numeri I'Z. itaque multi-
tudo numerorum HK, K& mul-

r YA
' - titudini numerorum A4, AE

H MK N©

el D aequalis est. et quoniam quae
4 4 E B pars est HK numeri I'd,
$——t—

eadem est 44 numeri I'Z, et
I'4 > I'Z, erit etiam HK> A4 A, ponatur HM== A4,
itaque quae pars est HK numeri I'4, eadem est
HM numeri I'Z. quare etiam reliquus MK reliqui Z4
eadem pars est, quae totus HK totius I'4 [prop. VII].
rursus quoniam quae pars est K® numeri I'4, eadem
est EA numeri I'Z, et I'4 > I'Z, erit etiam @ K > E A.
ponatur KN = E 4. itaque quae pars est K& nu-
meri I'd, eadem est KN numeri I'Z. quare etiam
reliquus N® reliqui Z4 eadem pars est, quae totus
K® totius I'd [prop. VII]. demonstranimus autem,
esse etiam reliquum MK reliqui Z4 eandem partem,
quae totus HK totius sit I'4. quare etiam MK + N@®
eaedem partes sunt numeri 4Z, quae totus ® H totius

22. av] om. p, 85¥y V. HK]) KHP. 28.I'd] 4T FVp,
MK] eras. V. NO]corr.ex HO m. 2 p. 24. 42]) AZ Fy
Z4 Vp. 6H] HO FVp.

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 14
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o0 I'd. lcog 8% ovvaugiregpog ulv o MK, NO
v EB, 6 0} @H t BA" xal Aoimds &pz 6 EB
Aowwot tov Zd ta avre péen dovlv, amep Olog 6

AB 8lov vov I'd* Gmep #e detkan.

. o,

‘Eav agidpog apiduov pépog 77, xal Eregog
érdpov vl altd pfoos 7, xal dvaiidt, & upog
éotiv 7 péen 6 medTog ToV telrov, TO adTd
péeog &6rar 1 ta avta wien xal 6 devregog
TOot TETAQTOV. .

‘doiduds yap 6 A agiduot tov BI' ufpog éorwm,
xal Eregog 6 4 érégov tot EZ 1o avrd uépog, Cmep
6 A tov BI* Aéym, 8t xal évadiak, 0 pépog dotly
6 4 zob A 7 péen, t0 avrd uépos lorl xal 6 BI
tov EZ 1) uéon.

'Ensl yap 0 pégos éotlv 6 A rod BI', to avtd
uégog éotl xal 6 4 tov EZ, Goor dga slolv év g
BT aguBpol lsot v A, todovrol elo xal &v v EZ
looe ©¢ 4. Odugerje®ew 6 plv BI' &l tovg t6 A
loovg tovg BH, HI', 6 0 EZ &l tovg 9 A Idovg
tovg E®, OZ* iotar 07 idov to mifj¥os rav BH,
HTI' ©¢ wiyde v E6, OZ.

Kal éxel loov elolv of BH, HI' doiBuol dily-
Aoig, &lol Ot xal of E@, OZ agidpol [oor aidjlog,

1. 'd] AT BF. 8] V corr. ex 81; 85 PBFp. ul»
0] 6 uév V. MK, NO)] mutat. in HM, KN m. 2 V; lo:-
mos &oa 6 MK, NO t6 EB loog boriv mg. m. 2 V. 2. 13]
ecorrm. 1 F. EB]BE Vm1, AEm. 2. 6H)6Np.
BA] mutat. in MX m. rec. p. 3. Zd] corr. ex 4Z m. 2V,
4Z'F. 8. Post Eregog ras, 5 litt, dein rov mparov pelfovog
tov devrégov punctis del. F; totam Qrota.sin ita, ut apud nos
legitur, in mg. repetit m. 2. 7. 7] P; om. BFVp. 9.
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I'4, sed MK -4 N® = EB') et ®H = B.A4. ergo
etiam reliquus EB reliqui Z4 eaedem partes sunt,
quae totus 4B totius I'd; quod erat demonstrandum.

IX.

Si numerus numeri pars est et alius numerus alius
numeri eadem pars, etiam permutatim, guae pars uel
partes primus est tertii, eadem pars uel partes erit
secundus quarti.

Nam numerus 4 numeri BI' pars sit, et alius 4
alius numeri EZ eadem pars sit, quae .4 numeri BT,
dico, etiam permutatim numerum BI" eandem partem
uel partes esse numeri EZ, quae pars uel partes sit
A numeri 4.

Nam quoniam quae pars est 4 numeri BI', eadem

est 4 numeri EZ, quot sunt in BI’
| numeri numero .4 aequales, totidem
etiam in EZ sunt numero 4 aequa-

J - i@ les. diuidatur BI' in numeros BH,
T 17 HI' numero A aequales, EZ autem
in E®, ®Z numero A aequales. ita-
“Z  que multitudo numerorum BH, HI'
multitudini numerorum E®, @Z aequalis est. et quo-
niam BH= HTI et E® = 6 Z, et multitndo numerorum

1) Nam HM 4+ MK + KN 4 N6 = A4 + AE + EB,
et HM == A4, KN = EA.

fovon] Zori com 11. Post fotw add. V: 7} z& adta péey
punctis del. g oc ‘Torou p. 13. Post BI" adﬁ BVp, F mg.
m, 2: Haunwd form 6 A tov 4 (4 in ras. m. 1 B). o
supra 8 scr, omege m, 1 p. 14, oty F. 17, éoriy PF.
xaf] om. P,  18. sleww PB. 21, foreu] doul F, corr. m. 2,
24. ¢loiv P. E®] EZ p.
14%*
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xal ovwv loov 16 mAndos veov BH, HI' © mhide
tov E®, ®Z, ¢ dea pégog éotlv 6 BH roi EO
7 uéon, ©o avtd pépog éorl xel &6 HI' vov OZ 1
te adta wépn' dove xal O pépog dorlv 6 BH rod
E® 17 uéen, 10 avrd uégog dotl xal cvvepgdregog
6 BI ovvepgotépov tov EZ 4 ta avta pépy. loog
0t 6 plv BH 1 A4, 6 8% EO v 4* § &g pégog
dotlv 6 A tov A % pden, ©O adrd uépog dotl xwl
6 BI' zov EZ 4 va avve ufpn' Omep #0s dstbou.

’

I8

‘Eay dgu8udg ¢oiBuod ufen 7, xal fregog
itdpov ta adte wiem 1, xel évadidf, & uéey
dotlv & mwpdrog To¥ Telrov 7 uégog, Ta avra
péon &otar xal 6 devrsgog rov zTerdeTov 9 TO
avtd pégog.

‘doiduds yeo 6 AB doudpod vov I' uéen Eorm,
xal &egog 0 AE érdgov tov Z ta avra pdpn’ Aéyw,
Ote xal dvaddck, d@ uépn dotlv 6 AB tob AE 4 ué-
005, ta avte uden éorl xal 6 I tob Z 4 o avwd
pépog.

’Enel pio, & uéon éotlv 6 AB vov I, ra adra
uéen éorl xel 6 AE tob Z, Soa doa fotlv v 1o
AB uéon vov I, rooaite xal év 6 AE uéen zov
Z. duorioPbe 6 pv AB elg ve tov I' pdpy ta AH,
HB, 6 0t AE &lg 1& 100 Z pépn ta 48, OF foron

2. E@] corr. ex EZ m. 1 F, 4. @dors] -ts in ras. V.
7. 8é] 3 P. 12. 7] P; om. BFVp. 18. Ante % in
del. xaf. pégog] corr. ex péen p. 14. forar péon V.
xel{] m. 2 F. 16. 4AB] inter 4 et B duae litt. eras. V.

forw] ¢, forar? F.  17. Post péen add. BFVp: forw 8¢
(8¢ m. 2 F; #drroy 8t forw B) 8 4B 106 4E {idoswy (m.




- ELEMENTORUM LIBER VII 213

BH, HI' multitudini numerornm E®, OZ aequalis
est, erit etiam HI numeri ®Z eadem pars uel partes,
quae BH numeri E®. quare etiam quae pars uel
partes est BH numeri E®, eadem pars uel partes
est BI" numeri EZ [prop. V et VI]. sed BH = 4,
E® = 4. ergo quae pars uel partes est 4 numeri
4, eadem pars uel partes est etiam BI' numeri EZ;
quod erat demonstrandum.

X.

Si numerus numeri partes sunt, et alius numerus
alius numeri eaedem partes, etiam permutatim quae
partes uel pars primus est tertii, eaedem partes uel
pars est secundus quarti.

Numerus enim 4B numeri I" partes sint, et alius
AE alius numeri Z eaedem partes. dico, etiam per-
mutatim numerum I" easdem partes uel partem esse
numeri Z, quae AB numeri 4E,

nam quoniam quae partes est 4B
numeri I, eaedem est etiam 4E nu-
74 meri Z, quot sunt in 4B partes nu-
Z meri I, totidem partes numeri Z in
r e A4E sunt. diuvidatur 4B in 4H,
‘ ‘ HB partes numeri I, 4E autem
B+ ‘E in 4@, @E partes numeri Z. erit

2F,om.B). 18. &Jom. F. 19 élotivF.  1o5] om. p.

21. ¢]m 2B 22. @pa] m. 2 F. 24. I'] in ras. 4
litt. e corr. F.  25. HB] H e corr. V. A4E] E in ras. P.
48] 4 e corr, p; post ras. 2 lith. V; 46 F (sed 4 e corr).
OE] E eras.; fait EO F.
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0% loov ©o mAijdog tdv AH, HB t¢ miijde tov
40, OFE. xal énel, 6 uépog éorlv 6 AH vov I, v
avrd pégog dotl xal 6 4O rov Z, xal dvaiidk, & uépog
dotlv 0 AH vov 4@ 17 udpy, vo adrd uépog Zeotl
bxal 0 I vob Z 7 va avve udpny. Ouk ve avra o9
xal, 0 uépog éotlv & HB vot @F 1 ulen, vd adrd
pépog fotl xal & I’ to0 Z 4 t& alra pden' dezs
xel [0 ufpos dotlv 6 AH 1ot A6 7 ulen, Td avrd
uépog éotl el &6 HB tov OF 1) ra atra uden’ xal
10 0 dga pégog dotiv &6 AH tov A@ 17 uéen, to avTd
uépog darl xal 6 AB tov AE 1 te atra uéen &Ad’
0 uégog dotlv 6 AH vov 4@ 1 uéen, Td adrd pégog
&0elydn nal 6 I tov Z 1] ve avra uépy, xal] & [foa]
péen éotlv 6 AB vov AE 7 pégog, to adta uéey
15 dotl xel 6 I' 100 Z 4] 10 avtd pégog’ Omep éder dsikau.

’

ra’,

’Eav §) @dg Giog meog GAov, olrwg dpaige-

Belsg mweog dparpedévra, xal 6 Aoimog meodg TV
Aowmdov 6T, g GAog meog BAov.

20 "Eoto &g 8Aog 6 AB mpog SAov rov I'd, olrmg
apoigedels 6 AE modg dpupedévia tov I'Z: Aéyom,
01t xol Aoumds 6 EB meog Aosmov tov ZA ey, g
6log 6 AB mog 6dov tov I'd.

"Enel doviv g 6 AB mpog tov I'd, otrwg 6 AE

8] 8 p AH, HB] in ras. . 2. 46, 6E]

eras. F 3. ua(] (alt)Pp, Bm.rec.; om.FV. 4. 460] 84 P.
6. I'] post ras. 1 litt. F. & auw] om. p,  Juk 7a — T:
péen] om. V; @ote xel 6 HB o OF 70 «vtd éom péeos %
péen, OmeQ o loog 7 HB, tovréswuy 6 AH, 6 (oo 6 48,
ovedouy t6 OF p; idem V mg m, 1 bis gyféooc otly, 0w
HB rovtiori). 6. HB] BH 70 avtd pégog] bis P,
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igitur multitado numerorum 4H, HB multitudini nu-
merorum 46, @F aequalis. et quoniam quae pars est
AH numeri I', eadem est 4® numeri Z, permutatim
quae pars uel partes est 4 H numeri 46, eadem pars
uel partes est etiam I' numeri Z [prop. IX]. eadem de
causa etiam quae pars uel partes est HB numeri
OE, eadem pars uel partes est I' numeri Z. quare
etiam quae partes uel pars est 4B numeri JE, eae-
dem partes uel pars est etiam I' numeri Z'); quod
erat demonstrandum.

XL

Si est ut totus ad totum, ita ablatus ad ablatum,
etiam reliquus ad reliquum erit, ut totus ad totum.
Sit 4B:I'd = AE:I'Z. dico, esse etiam
EB:ZA4=AB:I4.

quoniam est 4B : I'd = AE :I'Z, erit AE eadem

1) Nam 4 H eadem pars uel partes est numeri 48, quae
HB numeri ®E. ergo (prop. V et VI) 4B numeri JE eadem
pars uel partes est, quae 4 H numeri 46 sine quae I" numeri
Z. — sed quae hanc ipsam ratiocinationem continent uerba
lin. 8—18, merito auctoritate codicis P Theoni tribuenda esse
uideri possunt (Campanus in his libris arithmeticis tanto opere
a Graecis discrepat, ut perraro ex eo documenta peti possint).

corr. m. 2. 7. pégog] eras. F. dotl xal] om. F. 8.0
péeog — 13: uéen xel] mg. m. rec. P. 8. 3 dow pégog F. 9.
doa pégog Vp. HB 7ot — 11: xel 6] om. Jp, HBFJ
H®O ; 10. 48] 46 F. 11, 4AB] 46 F. 4dE] AEF.
18, doa] m. rec. P. 14, lotlv] dotl el Vp. 15. doriy P.
17. o¢] om. p. 22, 6 lmumog 6 V. Post medg add. V: dlor
toy I'd mgog toy, del. m. 1. Zd] JZ P.  24. Post éxel
add. ydo FV m. 2, P m. rec. 0] (alt) in ras. m. 1 B.
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npos tov I'Z, O &ga pépog éotlv & AB vov I'4 4
péon, 16 avrd pégog éovl xal 6 AE tov I'Z 4 &
avra uépn. xal Aoumdg dga 6 EB Aoumwov tod Z.A 1o
avtd pégog dorlv 4 wlen, dmep 6 AB tov I'd. Erw

5 &pa g 6 EB mgog tov ZA, obrwg 6 AB meog tov
4’ omep £ds etta.

,
1B,

'‘E¢v 6wy dmocdoiody dgiduol dvdiopov,
dotar g elg Todv Hyovudvev meds fve tav

10 émoufvmy, obtwg dmavtes of Nyovuevor meodg
dmavrag tovg Exouévouvs.

"Eorwoay Omodoiotv aguduol dvdioyov of A, B,
I, 4, dg 6 A npdg tov B, otrwg 6 I’ mpdg rov A°
Aéyw, Ote otlv dg 6 A mplg rov B, otrwg of A, I

15 mpog Tovg B, A.

"Enel pdo éotwv ag 6 A meog tov B, otramg 6 I
wpdg Tov A, 0 Hpa ufgog dotlv 6 A vov B 7 péey,
70 avtd ulgog ot xal 6 I' tov 4 7 péen. xal ovv-
ougdrzpog &pa 6 A, I' evvapgporégov tov B, 4 1o

20 avrd pépog fotlv 4 v adra pden, dmep 6 A tov B.
foriv &pa g 6 A medg Tov B, otrwg of A4, I' mpds
todg B, 4° Omsp £0a Seltou.

ey’

'Edv téddageg doidpol dvdioyov deiv, xal

25 dvadlak avdioyov f6ovrac.

XIH. Philop. in anal. post. fol. 18,

1 zov] om. V., 2. lottv F. 8. loimig) douxéy p. Z4d

A4Z P. 4 ameg) -meg eras. F. o] bis p.  12. awdioyoy
om, Vp,euan. F.” 18. 6 '] 8¢ 9. &6 I' — 14: B, o¥tamg
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A7 pars uel partes numeri I'Z, quae 4B nu-
meri I'4 [def. 20]. quare etiam reliquus EB
E reliqui Z4 eadem pars uel partes erit, quae

4B numeri I'4 [prop. VII. VIII]. ergo
EB:ZA4=A4B:I'4
gl 41 [def. 20]; quod erat demonstrandum.

XIIL.

Si quotlibet numeri proportionales sunt, erunt, at
unus praecedentium ad unum sequentium, ita omnes
praecedentes ad omnes sequentes.

Sint quotlibet numeri proportio-
nales 4, B, I', d, ita ut sit

A:B=1TI:4.
.( 4 dico, esse 4 : B=A4+T:B -+ 4.
AI B |T nam quoniam est 4: B=1":4,
J quae pars uel partes est 4 numeri

B, eadem pars uel partes est etiam
I’ numeri 4 [def. 20]. quare etiam 4 4 I" eadem
pars uel partes sunt numerorum B -4 4, quae A
numeri B [prop. V. VI]. ergo
A:B==A+4 I:B+4 4 [def. 20];
quod erat demonstrandum.

X111

Si quattuor numeri proportionales sunt, etiam
permutatim proportionales erunt.

om. p. 18. 4] m ras. m. rec. P. toy] 16 @. 17 o
7 ¢ (aon F). oy @. 19. 6] e corr. V, m

20. fotlv] comp , euan. Dein in F seq. 28 folm pe
" meni recentissimi (p); incip. ozl # xrd., desin. IX, 15 E
Seitas. 21. Post Zoriw in B: 6, del. m. %, 24 aa Vpo.
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*Egrmoay téocugss aguiuol dvdioyov of A4, B, I,
A, dg & A medg vov B, otrwg 6 I' medg tov 4° Aéywm,
Sve xal évalrat dvadoyov foovras, ag ( A medg oV
I, ofrwg 6 B mpog tov 4.

'Ensl pop éotwv og 6 A mpog tov B, otrwg 6 I'
7pog Tov A, § dpa ulgog dorly 6 A4 tov B 17 uéon,
70 avrd plpog dotl xal 6 I' 100 A4 9 1 adra péen.
dvadiat &pa, 0 uégog dorlv 6 A vov I' 7 uéen, o
avrd pépos éovl xal 6 B tov 4 1) & adra udey. Eforwy
dpa og & A medg tov I, otrwg & B meds wov 4°
Omep &0er detbou.

0.

’Eqdv @6y Omodoiroty deiduol xal &idoe
avrolg l6os T0 mAjdog evvdvo Aepfaviucvor
xal v vd avte Adyw, xal 8/ ldov év Td avrd
Adyp Edovral.

*Eetweayv 0mosoroty aguduol of A, B, I' xal &Adot
avtolg lgor ©o mAijdog ovvdvo AauPavipevor év T
avrg Adye of 4, E, Z, og ptv 6 4 mpdg rov B,
oltwg 6 4 mpog tov E, ddg 0t 6 B mpog tov I, of-
tog 6 E mpog tov Z° Adpw, 6t xal O loov Zorly
g 6 A meog tov I, otrmg 6 A mpds tov Z.

"Enel yog doviv og 6 A meog tov B, otteg 6 A
7o tov E, évallat dpa Zotlv dg 6 A meds Tov d,
otrwg 6 B mpog tov E. mdiw, émsl éoviv og 6 B
npog tov I, otrwg 6 E meds ©ov Z, évaliat &pa
dotlv g 0 B mpdg rov E, ofrwmg & I’ mpog tdv Z.
og 0 6 B mpog tov E, oltwg 6 A meog tov 4 xal

9. B] e corr. V. péon te avra p.  15. xal] om. Vpo.
16yp] m.'rec. B. 17. '} I, 4 p.  27. a¢] om. p.
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Sint quattuor numeri proportionales 4, B, I, 4,
ita ut sit 4: B =I': 4. dico, esse etiam permutatim
A:I'=B:4.

4 nam quoniam est 4: B == I": 4, quae

T T 7  pars uel partes est 4 numeri B, eadem pars

uel partes erit etiam I" numeri 4 [def. 20].

4 itaque permutatim quae pars uel partes

T est 4 pumeri I', eadem pars uel partes

' | est etiam B numeri 4 [prop. X]. ergo

- = Ad:I= B:d [def. 20]; quod erat de-
monstrandum.

B

XIV.

Si quotlibet numeri dati sunt et alii iis numero
aequales bini simul coniuncti et in eadem proportione,
etiam ex aequo in eadem proportione erunt.

Sint quotlibet numeri o, B, I' et alii iis numero
aequales bini simul coniuncti in eadem proportione

—4 |

A 4
B " E

) t

r Zz

4,E, Z,ita ut sit A:B=4d:E et B:I'=E:Z.
dico, esse efiam ex aequo 4A: '=J:2.
nam quoniam est 4: B = A: E, permutatim erit
A:4=B:E [prop. XIII]. rursus quoniam est
B:I'=E:Z,
permutatim erit B:E=1I":Z [id]. sed B:E=A: 4.

J
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g Goa &6 A meds tov A, ottwg 6 I' medg Tov Z°
dvedddt dou Zotly &g 6 A mpog tov I, otnwg & 4
n@og tov Z° Omep e deika.

g’

5 ’Eav govag a@i8udv tive wevef, (6axig 0
fregog deedudg dAdov Tivd doLdpov nered), xal
dvaidat ladxig 7 povig Tov Teltov doidudv
perpnose xal 6 devtegog Tov Téraprow. )

Movag yap 9 A epududv twve tov BIT pergelrm,

10 lodug 8% Evegog apudpds 6 A Gihov Twa deUduov
1ov EZ perpeiva Adyw, Ot xal dvaddaf lodmg 1) A
povag ©ov A apududv perpst xal & BIN zov EZ.

‘Enel pap lodxig 7 A povag tov BI' deubudv
petgel xal & A tov EZ, Soa &oa slolv &v v BI

15 povddsg, vodovrol &lor xal év t EZ deibuol looc
9 4. dueiode 6 udv BI' &lg vag v fevrg po-
vadag tag BH, HO, OT, 6 0t EZ &lg tovs 19 4
laovs tovs EK, KA, AZ. ¥orar 87 lgov tvd mwAfjPog
tév BH, HO®, OI t¢ ninde vév EK, KA, AZ.

20 xal émel loow elolv of BH, H®, @I povddeg aAiij-
Aag, elol 0% xal of EK, KA, AZ agiduol loor alis)-
Aowg, xal éotwy lgov to mAnPog vév BH, HO, OI po-
vidov 16 wAjds tév EK, KA, AZ dodudy, fotan
doa ©g §) BH povdg medg tov EK é&eubudv, otrog

26 § HO® uovag mgds tov KA doududv xal 7 @I po-
veg meog tov AZ deududy. ¥ote dga xal og &lg

2. dvallet do] in ras. m. 1 p. A] in ras. o. 8.
&qu&po’v&om. pP- 1. deudpdy] om. B. 8. pereei B. 9. rwa].
e corr. pergrita B g, 10. déJ supram. 1 V. & 4
supra m. 1 V. vd)] uve pergelro V, nive pergito @.
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quare etiam A:4 ==I':Z. ergo permutatim ent
A: = 4:2Z [id]; quod erat demonstrandum.

XV.

Si unitas numerum aliquem metitur, et alius nu-
merus alium numerum aequaliter metitur, etiam per-
mutatim unitas tertium numerum et secundus quartum
aequaliter metietur.

Nam unitas 4 numerum aliquem BI metiatur, et
alins numerus 4 alium numerum EZ aequaliter me-

tiatur, dico, etiam per-
A4, B H o I mutatim unitatem 4 nu-

a merum 4 et BI' nume-
E K 4 z :lum EZ aequaliter me-
I + + ] ri.

nam quoniam unitas 4 numerum BI" et 4 nume-
rum EZ aequaliter metitur, quot sunt in BI unitates,
tot etiam in EZ numeri sunt numero 4 aequales.
" diuidatur BI" in unitates suas BH, H®, @I' et EZ in
numeros EX, K4, AZ numero 4 aequales. erit igi-
tur multitudo numerorum BH, H®, & I' multitudini
numerorum EK, KA, AZ aequalis. et quoniam

BH=H®6 =0TI

et etiam EK = KA = AZ, et multitudo unitatum
BH, H®, &I multitudini numerorum EK, KA, AZ
aequalis est, erit BH: EK =HO®: KA =0OI: AZ

11. pereeirw] om. V lmxauc] om. p. 13, peroel
mme 18. slaty P O pd p. 18. 6] 5 @.  fav-
6] P avm thp 18 617] 3 p. 19. Kd] Kecor. V.

23ﬂnvE]tm y .m}}m.QV 109
om. p. ov-mg]mrasm!V 25. HO) in ras. m. 2
KA] in res, m. 2 V.  xal 4 — 26: aou&pof]mgmﬂv

28. deiBudy] om. B, forai] domy comp. p.
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ToY fyovudvey medg fva tov imopfvav, odreg Erav-
Teg of NyovusvoL meog Emavrag Tovg Emopdvovg” EoTiv
doa &g % BH povag mpog vov EK dgducv, ottwmg
6 BI mpos tov EZ. ieon 0t 7 BH povag tfj A po-
vadi, 6 0 EK doududg t 4 dodud. fovw &go g
N A poveg medg tov A deududv, ofrms 6 BI' meog
tov EZ. lodxig doa 0 A povag tov 4 deududv pe-
voel xal 6 BI' tov EZ* 8mep édev Oetbar.
s’

Exv 0vo doiBuol moilamiadiddavtss aiiy-
Aovg mord 6l Tivag, of pevipsvor € adtav oot
@AArjioig édovras.

"Eetwcay dvo apudpol of A, B, xal 6 uiv A tov
B moiiemiadidcag tov I' mowelrm, 6 0% B tov A modha-
nhacidoag tov A mwousltw® Adym, G loog dotlv & I
t@ 4.

'Enel yag 6 A tov B moAdamiacidcag tov I' me-
noinxev, 6 B &pa tov I peroel xeva tag év vd A
povddag. perpst 0% xal | E povag vov A agidudv
xate tog dv adte povddag' lodug oo ) E povag
20v A aguBudy perpel xal 6 B tov I. évaliat dpa
ledxig ) E povag tov B apuBudv peteel xal 6 A
tov I malw, émel 6 B vov A modlamiadididas tov
4 memolynev, 6 A dpa Tov A uetgel xave tag év
td B povddag. uerpel 0% xal 7, E povag tov B
xate teg &v vt povadag' lodwmg dea B E povas
tov ‘B 2oidudv pergst xal 6 A wov A. ledmg 0¥
n E povag tov B apududv Zufteer xal 6 A tov I'

8. &oa] &oa nal p.

uqéc};] bis P. 4.06]%p.  po-
vadi) -de inras. V. T. %] o

4]} supra m. 2 V.  po-
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erit autem etiam, ut unus praecedentium ad unum se-
quentium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes
[prop.XII]. quare BH: EK= BI': EZ. sed BH= A,
et EK=d. quare erit 4: 4 = BI': EZ. ergo uni-
tas 4 pumerum 4 et BI' numerum EZ aequaliter
metitar; quod erat demonstrandum.

XVI
Si duo numeri alter alterum multiplicans numeros
aliquos efficiunt, numeri effecti inter se aequales erunt.
Sint duo numeri 4, B, et sit
AXB=T, B>< A= 4.
dico, esse I'= 4.

| ‘4 nam quoniam A><B=1T, B
4B numerum I secundum unitates
It . numeri 4 metitur. uerum etiam
4y , unitas E numerum .4 secundum
—iE unitates eius metitur. itaque

unitas E numerum 4 et B numerum I' aequaliter
metitur. itaque permutatim unitas E numerum B et 4
numerum I" aequaliter metitur [prop. XV]. rursus quo-
niam B >< 4 =4, 4 numerum 4 secundum unitates
numeri B metitur. uerum efiam unitas E numerum
B secundum unitates eius metitur. itaque unitas E
numerum B et 4 numerum 4 aequaliter metitur.
uerum unitas E numerum B et 4 numerum I' aequa-

vag] om. P,  doifudy] om. P, peref @. 11, wocdoy B.
14. mwouito V, sed corr.  19. %] supra m. 1 p. E] e corr. p.
20. adrj p. &ex] in ras. V. "21. lodwig dee P m. 1, corr.
m. rec. 22. (oaxig] om. p. povag ledxig p. 28. 4] in
ras, m. 1 B. 26. ©@] aved P, corr. m. rec. 27. zov
4 —28: xal 6 A] om. p,  28. luérees] P; peresi BV g.
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¢

loaxig &oe ( A éxaregov tdv I', A4 pergel. ldog
doa éovly 6 I’ 1@ A° Tmeg E0e delkou.

’

.

’Eav ¢@i8udg dvo deidpodg rolianiacidaag
moifj Teveg, ol peviouevor €f avrav Tov av-
ov féovel Adyov rolg morlamlaciacdeloy.

"AoiBudg yap 6 A dvo agiBuods rovg B, I' wodde-
niadidcag tovg A, E mowslrw Aéyw, Ot dotlv og
6 B moog tov I', ofraag 6 4 mpog tov E.

‘Enmel yegp 6 A tév B mordamleowidag tov A me-
molyxev, 6 B dpa tov A pevesi xava vag dv tH A
povddag. perpel 0t xal § Z povag 1oy A aeududy
xate teg v alrg povddag loduig doo 7 Z poveg
tov A apdudv upetgst xal 6 B 1ov 4. Eorw dga
og 7 Z poveg mpdg tov A dedudv, ottwg 6 B
neog Tov 4. O ta avta O xal g q Z poveg
mwedg Tov A deududv, ottmg 6 I' mpdg vov E' xal
og dpa 6 B mpog vov A, obrmg 6 I' medg tov E.
dvaliat doa éotly &g 6 B meog tov I', otrwg 6 A
wpds tov E° dmep Ede dcibou.

o
‘Eav dv0 agtdpol doidudv tive woldaxia-
duicavreg mwordol Tivag, of ysviuevor ¢ av-
Tty 10v avrov fEoves Adyov toig moilazmia-
diacacLy.

1.6 4] om. p.  tdy] ov p.  B. tov adriv] supra V.
7. mollanlacizcdeior p. 8. rovg] in ras. V. 11. to] avzg P,
avtd ¢ m. rec. 18, avtp p. 15 n] supra m. 1 p. qw'-
péy] om. P, 17. xal o — 18: =eog toy E] om. P. 18.
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liter metiebatur [p. 222, 22]. itaque 4 utrumque
numerum I, 4 aequaliter metitur. ergo I' = J; quod
erat demonstrandum.
XVIL
Si numerus duos numeros multiplicans numeros
aliquos efficit, numeri ex iis effecti eandem rationem
habebunt, quam habent numeri multiplicati.
Nam numerus 4 duos numeros B, I' multiplicans
numeros 4, E efficiat. dico, esse B: 'm= A4 : E.
—t A4
Bi | Ty
4 E

1 1
b 1t

—Z

quoniam enim 4 numerum B multiplicans 4 effe-
cit, B numerum 4 metitur secundum unitates numeri A.
uerum etiam Z unitas numerum .4 secundum unitates
eius metitur. itaque unitas Z numerum 4 et B nu-
merum 4 saequaliter metitur. quare Z: 4 =B: 4
[def. 20]). eadem de causa erit etiam Z: 4 =1TI":E.
quare etiam B: 4 =I": E. itaque permutando [prop.
XIII] B:I'= 4 : E; quod erat demonstrandum.

XVIIL
Si duo numeri numerum aliquem multiplicantes
numeros aliquos efficiunt, numeri inde effecti eandem
rationem habebunt, quam multiplicantes.

oy 4] 4V o. 24. fyover P. mollamladiaoas: p, molla-
mlacidfoves V @. Dein seq. in V: 8vo yap doufpol of 4, B
doiiudy twve oy I' xollawladidoartes moiwmdl Tivag of yevo-

vos 8§ avtidy 1oy avidy Effover tois mollamlaciaca (ras. 2
fi!tt.); punctis del. m. 1.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IL 15
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dvo yag deiduol of A, B dpidudy twe tov I'
modlemAaditoavreg tovg 4, E mowsirmoayv: Afym, Sr
dotly g 0 A mog Tow B, ottwg 0 A medg tov E.

‘Exel yap 6 A vov I' morhamiaoidicag vov 4 me-
nolyxev, xal o I' doa tov A moriemiacicdag vov A
memolyxey. Ok ta avra O xal 6 I' tov B molda-
niaowdoag tov E memolynev. agududs oy 6 I' dvo
aouduovg tovg A, B mollawAaoiicag vovg A, E me-
wolnxev. &0ty Goa @g 0 A meog tov B, ovrmg 6
4 mog tov E° Gmep é8er detbeu.

9.

‘Edv tédoageg dgidpol dvdloyov deiv, 6
éx mpadTov xal TETAdETOV YEVOuEVOS deLdudg
loog Earar v éx dsvrégov xel rolrov pevo-
péve doidpg xal éav 6 éx mwedtov xal Tevde-
Tov pevduevog doududs idog g te éx dsvrigov
xal telrov, ol téecapes dpiduol avdloyow
fdovrat.

"Eotwoay téocages aguduol avdioyov of A, B, I,
4, og 6 A meog wov B, otrwg o I' mpdg rov 4,
xal 0 y,év A tov 4 moddamiaoidoag t0v E moisiro,
6 6 B tov I" moAdaniacidong vov Z moisite’ Ay,
. loog dotlv<o E g Z.

‘O yap A tov I' moldamiaoideag vov H moisiro.
éncl otw 6 A tdov I' moAandacidong tov H memolnxsy,
tov 02 4 moAlamiecicoag tOv E memolnxev, dgid-
pog 0y 6 A dvo dgBuovs tovg I', 4 moAdamiacidcag

1. zév '] om. p. 2. tov I tovs p. nomtmmxv ®.
é¢ domy p. 5. xal] m. 2 V; om. p. &oa] del. V, om. (p
6. dix Ta — 8: wmemolmuev] mg. m. 2 V, om. o. 7. dvo]
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Duo enim numeri 4, B numerum aliquem I" mul-
tiplicantes 4, E efficiant. dico, esse 4: B = 4: E.
o A nam quoniam 4 nu-
B merum I' multiplicans nu-
4. . merum A effecit, etiam I"
- numerum .4 maultiplicans
numerum J effecit [prop.
XVI). eadem de causa etiam I' numerum B multi-
plicans numerum E effecit. itaque numerus I' duos
numeros 4, B multiplicans numeros 4, E effecit.
itaque erit 4 : B = 4 : E [prop. XVII]; quod erat
demonstrandum.

E

XIX.

Si quattuor numeri proportionales sunt, numerus
ex primo quartoque effectus aequalis erit numero ex
secundo tertioque effecto; et si numerus ex primo
quartoque effectus aequalis est numero ex secundo
tertioque effecto, quattuor numeri
proportionales erunt.

B{ 4 l Sint quattuor numeri propor-
| Z tionales 4, B, I', 4, ita ut sit
i A:B=1T:4, et A> 4= E,

4 B><I'=Z. dico, esse E = Z,
nam sit 4 >< I'=H. iam quo-
HJ niam AXI'=H et AX d=E,
" numerus 4 duos numeros I', 4 mul-
euan. V.  11. 48’] om. o, ut semper deinceps. 18. doi -
pés] om. p. 14. {x 3dsvrégov] PB, #x t0v Sevrigov Vo,
deviéo P. toltw cvyxsiuéve celud p. 17. dotdpol]
om. p. daveloyos p. 21, E] in ras. V. Post moizitw ras,

8 litt. V. 25. xemoinxe Vo. 26. d¢] supra V.
15*
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rovg H, E memolqxsv. &6twv &pa wg o I’ mpos tov
4, otrog & H medg tov E: ¢ld’ dg 6 I’ mpdg tov
4, oftwg 6 A medg tov B xal dg dee 6 A mgog
tov B, ottwg 6 H mpdg tov E. mddw, émsl ¢ A
zov I' moAdamAasiicag tov H memolyxev, alie prw
xal & B zov I’ moddamladiddag tov Z memolyxev,
dvo 8y deuduol of 4, B dedudv twe wov I' mol-
Aamdaoidoavrsg tovg H, Z zmemoupacw. E6twv dpa
wg o A ndg Tov B, ofttwg 6 H mpdg wov Z. dida
uy xal g o A ®mpds Tov B, otrwg 6 H mpdg tov
E' xal ag dpa 6 H mpdg vov E, otrwg 6 H meog
v Z. & H dpa mpods éxdrsgov tdv E, Z tov avrdv
Exer Adyov: leog doa Zetiv 6 E 16 Z.

"Eotw 07 midw leog 0 E 1 Z* Aéyw, St éorly
ag 0 A meog 1ov B, otrwg 0 I’ medg wov .

Tov yap avtdv xatecxsvacdéviov, émel lgog
dotly 6 E v6 Z, fovw dex og 60 H mgog tov E,
otrwg 6 H =meog tov Z. @ik’ g udv 6 H mpdg
tov E, ottowg 6 I’ mpog tov 4, dg 6 o H mpog
v Z, otrmg 6 A mpog tov B. xal dg doa 6 A
7weog vov B, ofrwg 6 I' mpdg ©ov A Gmep &0e detfau,

2. oVtog 6 H—1ov 4]mg. m.2V. 2 H]ldp. _aimt’
og] P; d¢ 3¢ Bpp., 8. xal wg dea 6 A medg tov B, ovtag)
ottwg 8 V, om. ¢. ¢ dea] donse P. 4. oBrog walp.
6 H mgog tov E] om. . Post E in V add. m. 2: g 6 4
medg o B. Hic' ¢ mg.: ofrwg 8t xal 6 H meds zov E ag
6 A moog Tov B. 6. memolgxe V.  12. fxdzepx @. 18,
émel] del. m. rec. P, adscripto Aslmes. Post éxel add. Vpeo:
é A tovg (meog vovg p) I', 4 mollamlaowaoas vovg H, E me-
molnuey, foriv doa wog 0 K meog 1oy A, otrog 6 H moog tov
E; idem praecmisso éxe/ P mg. m. rec. et item praemiseo
dmal et s£1iﬁs: loog 34 doriy 6 E tp Z* Eorww dga og 6 H
medg tév E B mg. m. 2, deletis lin. 16: loog fotéw — 17: 7o E.
foog] lsog 848 Vpg. 17. éotir] mutat. in 3¢ m. rec. P, E]
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tiplicans numeros H, E effecit. erit igitar
I': 4= H:E [prop. XVI].

uerum I': J == A4:B, quare etiam A4:B = H:E,
rursus quoniam 4 >X I' = H et B >< I' = Z, duo nu-
meri 4, B numerum aliquem I" multiplicantes nume-
ros H, Z effecerunt. itaque A4 :B ==H:Z [prop. XVIII].
uerum etiam 4: B = H:E. quare etiam H: E=H:Z.
H igitur ad utrumque E, Z eandem rationem habet.
ergo E=Z [V, 9].

Sit rursus E=Z. dico, esse 4: B=1TI": 4.
nam jisdem comparatis quoniam E == Z, erit
H:E=H:2[V, T
nerum H:E==T": 4 {prop. XVII] et H: Z= A4: B
[prop. XVIII]. quare etiam A4:B = I': 4; quod erat

demonstrandum.

1) Cum Euclides plerasque propositiones libri V propria
demonstratione usus de numerie iterum demonstrawerit, in
quibusdam hoc neglexit, uelut V prop. 11 in his propositio-
pibus saepissime utitur, p. 228, 18 eiusdem libr1 prop. 9,
nostro loco prop. 7, et similiter in aliis.

e corr, m. 1 p. fomy dea — 18: tov Z] mg. m. 2 V. é'mmg
fouu 9. E] Z o. 18. Z] E o. 19. 4] in ras. V.
Posy 4 add. Vpo: xal o¢ dea 6 I' meos tov d, obrwg 6 H
®@og To¥ Z; idem inser. B m. 2, mg. m. rec. P. 20. xal]
om. V. 21.8equitur in Vpg propositio de tribus numeris pro-
gortiona.libus; om. P m. 1 (in mg. adseripsit m. recens) et
ampanus (0. p. 231 not.); in B in mg. legitur & manu 1.
itaque Theoni tribuenda esse uideri potest; u. appendix.
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’

x’.

Ol iidyioror agibpol tdv Tov adrdév Ad-
yov yévrev adrols pergoior rovg TO¥ aUTOY
Aopov Eyovrag lodxig © 16 peliwv rov uelfove
xal 6 éldecoy Tov fAdodova.

"Eetmoay pap éAdyidror deuduol tav TOV avTodv
Adyov éydviav volg A, B of I'd, EZ' iédyw, &t
lodxig 6 I'd tov A perpel xel 6 EZ tov B.

0 I'd pap tov A otx dove péen. &l pop dvva-
16y, éotw* xel 6 EZ &pa vov B ta avie uden fotlv,
dneg 0 I'd 100 A. Gox dga fotiv. év vgp I'd uéen
tov A4, todavre fot. xel v v EZ uéen vov B.
dimeriodw 6 iy I'd &lg ta vov A uéen va 'H, H4,
0 0t EZ &l3 va tov B uéey ta EO, 8Z' fotar Oy
loov ©0 w=indog tov I'H, HA g mipde tov EB,
OZ. wxel émel loov elolv of TH, HA coduol al-
Ajhoig, &lol 0% xel of E®, OZ dgidpol l6or allaj-
Aowg, xal éorw loov 0 wiijPog voy I'H, HA g
ndids 1ov EG, BZ, ferv dga og 06 I'H mpdg tov
E®, ottwg 6 HdA mgog vov OZ. Eovaw dga xal og
ely tadv npovpdvov meds fve Tev émoufvev, oltwg
dmavreg of nyovusvor medg Amavrag Tovg Emopdvous.
Zovww Gpa wg 6 I'H mgdg zov E@, olrmg 6 I'A
npog rov EZ' of 'H, E® &pa tolg I'd, EZ &

L %'} xa’ ng,Pmrec.mBnouhnet 8. oy
4] corr. ex 70 4 9. dotww B 10. fot0 & I'd roi
A pspn Vro. tov B] postea add. V. 11, 8meq B, corr.

2. 12. douv B. ‘rov] bis V. 14 ©Z] OH P; corr.
m. rec. loov &) £&ozar p. o] in ras. ¢. 16. xel
imel — 19: tév EO, OZ] del. |V, om. 9. 16. loo eloly)
om. V allilosg] Foos didrjloig eloty V. 17, elol] slaly P,

{ooe {ooc] om. p. 19. E®] 6 e corr. V. 22. axa-
e P, " corr. m. rec.
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XX.1

Numeri minimi eorl;m, qui eandem ac ipsi ratio-
nem habent, numeros eandem rationem habentes ae-
qualiter metiuntur, maior maiorem et minor minorem.
Sint enim I'd, EZ minimi numeri eorum,
qui eandem rationem habent, quam 4, B.
g dico, '4 numerum A4 et EZ numerum B

aequaliter metiri.

4 ! nam I'J numeri 4 non est partes. nam
gi fieri potest, sit. quare etiam EZ numeri
1 B eaedem partes sunt, quae I'd numeri 4
[prop. XIII, def. 20]. itaque quot suntin I'A
_p _p bartes numeri 4, tot etiam sunt in EZ nu-

tes numeri 4, EZ autem in E®, 6Z partes
!z numeri B. erit igitur multitudo numerorum

I'H, H4 multitadini numerorum E®, 6Z
4 aequalis. et quoniam 'H == HJ ¢t E® =@Z,
et multitudo numerorum I'H, HA aequalis est mul-
titudini numeroram E®, 8Z, erit

T'H:E@ = HA4:8Z.

quare etiam ut unus praecedentium ad unum sequen-
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [prop.
XII]. quare TH: E® =TIA4:EZ itaque I'H, E®

’ ][ meri B partes. diuidatur I'4 in I'H, HA par-
e

1) De propositione hic omissa baec habet Campanus VII, 20
add.: non proponit autem Euclides de tribus numeris continue
roportionalibus, quod ille qui ex ductu primi in tertium pro-
ucitur, sit aequalis quadrato medii, et si ille qui ex primo
in tertium profilucitur, foerit aequalis quadrato medii, quod
illi tres numeri sint continue proportionales, sicut proponit in
16 sexti de tribus lineis. hoc enim facile demonstratur per
hanc 20 cett.
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t6 attd Adym elolv fAadgoves Svrss avrhve Gms
datly ddvvarov: vmoxswrar pag of I'd, EZ Adyiaror
r@v tov adrdr Adpev éyévrwv airols. odx oa ufon
dotlv 6 I'd tov A pégog dea. xel 6 EZ tov B 10
avrd pégog fovlv, 8mep 6 I'd vov A° lodwig dpa
6 I'd wov A4 pevgel xal 6 EZ tov B* Gmeg 0a
detkar.

’

Ol mwgdtoL medg dAdfjAovg dotBpol éAdyiotol
eldt TdYv TOV adTov Adyov {gdvrov avrols.

"Eorwoay mpdror mpdg @Aljiovs douduol of A,
B Aéyw, 8w of A, B éidyorol &lor Tdv ToOV adrov
Adyov éyévrav airols.

E{ yap wv, Zovtal twveg tov A, B éAdeooves
douBpol v TG avtg Adym dvreg voic 4, B. Eorwcav
ol I, 4.

Exel ovv of éldyieror deidmol Tty tov adrdv
Adyov éyovrev petgovo: todg TOV avtév Adyov Eyov-
tag lodug & te pslfov Tov pelfova xel & EAdrrov
tov éAdrrove, tovtéorwy § ve nyovusvog OV 1yov-
pevoy xal 0 émdusvog tov Emduevov, lodwg Goa & I
vov A pergel xal 6 4 wov B. bGodwmg 8% 6 I' tov
A petoel, vodavrer wovddeg Eotwoav év v E. xol

1. bvreg) om. 9. 2. doriv] P, om. BVpg. 3. z4v]
om. B. avtorv]om. 9. 4 EZ] P; EZ &g %Vpcp. 5.
locxeg doa 6 I'd tév A] mg. @. Sequitur propositio quae-
dam nous in BVpg, a Theone interpolata; om. P (add. mg.
m, rec.) et Campanus (u. p. 288 not.); u. app. 8. xa’] ny’
BVp, P m. rec. 10. ¢loww PB. 12. elow P, 14. Post
u1j 8dd. Theon: #laww of 4, B élayicvor tdv toy aveéy Adyov
¢govray avreis (BVpe). 16. B] corr. ex 'm. 1 p. 18,
{goviwy adroic Vpo. 19. 3 te] 6w 9. fidodwy Vpop. 20.
#lagoove Vpo. Tovtiot .
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minores numeris I'd, EZ in eadem proportione sunt;
quod fieri non potest; nam supposuimus, I'4, EZ
minimos esse eorum, qui eandem habeant rationem.
itaque I'/4 non est partes numeri 4. pars igitur erit
[prop. IV]. et EZ numeri B eadem pars est ac IS
numeri A4 [prop. XIII; def, 20]. ergo I'4 numerum
A et EZ numerum B aequaliter metitur; quod erat
demonstrandum,

XXI.Y)
Numeri inter se primi minimi sunt eorum, qui
eandem rationem habent.

Sint primi inter se numeri 4, B. dico,
B numeros 4, B minimos esse eorum, qui

A eandem rationem habeant. ’
- nam si minus, erunt numeri aliqui mi-
nores numeris 4, B, qui in eadem pro-
T I portione sint ac 4, B. sint I', 4. iam
r "’ quoniam numeri minimi eorum, qui ean-
" E dem rationem habent, eos, qui eandem ra-
tionem habent, aequaliter metiuntur, maior
maiorem et minor minorem [prop. XX], h. e. prae-
cedens praecedentem et sequens sequentem, I" numerum
A et 4 numerum B aequaliter metitur. quoties igi-
tur I' numerum 4 metitur, tot sint in E unitates.

1) Propositionem omissae similem habet Campanus in addi-
tamento suo VI, 19: hic autem demonstrare uolumus aequam
proportionalitatem in quotlibet numeris duorum ordinum in-
directae proportionalitatis, quam demonstrat Eunclides per 28.
quinti in quantitatibus in genere. dicimus ergo: si quotlibet
numeri tofidem aliis fuerint indirecte proportionales, extremi
guoque in eadem proportione proportionales erunt, cett.
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6 4 &ga tov B pevoel xara tig dv vep E povddag.
xal énel 6 I’ tov A pevpel xave vag év v E pove-
dag, xal 6 E Goa tov A pereel xore tag v g I'
povddag. Oz ve avve Oy 6 E xal tov B uevpst
xave teg v 16 A povddas. 6 E dga tovg A, B us-
rosl mpwrovg Svvag medg dAAfiovg” Smep éorly ddv-
vatoy. ovUx doa fdovrel tweg tov A, B iaocoveg
dodpol v té adre Adpew Bvreg tolg A, B. of A,
B é&pa Zidyiovol elo. tav Tov avriv Adyov ydviav
avroly’ 3mep #0e detkan.

xB’.

Of 2dgioroL doidpol Tdv T0v avrdv Adpov
égdvrov avrols mweator medg alddflovs &lolv.

"Eotwcay éAdyiotor doidpol tdv tov avtov Ad-
yov éydviov adrols of A, B* Aéyw, 6tc of A, B
moaror weog adijiove elovy.

E! yag wij &loe mpdror meds alifjiove, wererds
T avtovs agududs. upereeltm, xal fotw 0 I xal
oodug ptv 6 I’ 10v A uerpel, rodatrar povddes
éorooay v g A, oodug 0t 0 I tov B pstoet 70-
davrel yomxda,, formoav év tg E.

'Ernel 6 I’ wov A pevoel xare tag v v 4

¢

povadag, 6 I' &pa t0v 4 mollemAacidoas tov A

XXII. Alexander Aphrod. in anal. pr. fol. 87.

2. xal émel — povidag] om. P_(abesse non possunt).
E] supra P. 4. ta avrd| tavra B. 6 E xal] nal 6

. 9. eloww PB. 11. xd° BVp, P m. rec. 12.
avtoy P, corr. m. 1. 13. adroig] om. Alexander, 15.
Post izortaw in V aliiloss delet. ~16. slol @. 17. elaww B.
nowtoe] of A, B mewzor Bp. allglovg of 4, B V. 18.
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quare efiam 4 numerum B metitur secundum unitates
numeri E. et quoniam I' numerum A secundum uni-
tates numeri E metitur, etiam E numerum 4 metitur
secundum unitates numeri I' [prop. XV]. eadem de
causa E etiam numerum B metitur secundum unitates
numeri 4 [prop. XV]. itaque E numeros 4, B meti-
tur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest
[def. 12]. itaque non erunt numeri quidam numeris
A, B minores, qui in eadem proportione sint ac 4, B.
ergo A4, B minimi sunt eorum, qui eandem rationem
habent; quod erat demonstrandum.

XXII.

Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent,
inter se primi sunt.

Minimi numeri eorum, qui eandem rationem habent,
sint 4, B. dico, 4, B numeros inter se primos esse.

Ap—— nam si primi non sunt inter se,
f,:_““_' numerus a.tliquis eos met'ietur. meti-
di— atur et sit I. et quoties I' nume-
Ei— rum A4 metitur, tot unitates sint in 4,

quoties autem I’ numerum B metitur, tot unitates
sint in E.

quoniam enim I' numerum 4 secundum unitates
numeri 4 metitur, I' numerus numerum 4 multipli-
cans numerum A effecit [def. 15]. eadem de causa

avrovg] rovg 4, B Theon (BVpgp).. for@] om. # 20.
B} in ras. m. 2 P. 29. énel yio P, émel ooy V m. 2, P.
23. I'] 4V in ras, 9. d] 'in ras. V, 9. Ante roy

ras. Y, lin. V.
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memolquev. Oix ta avre &y xal o0 I' tov E molda-
nAagidoag tov B memolmxev. agududs 84 6 I' dvo
dotduots todg A, E moldaxlacidons tovg A, B ms-
nolyrev  Eoviv dpa dg 6 A meds tdv E, oftws ©
A molg vov B* of 4, E &gea toig A, B &v vd avrd
idye sloly dAdedovss Svres adrov: Gmep fotly adv-
vatov. ovx &ga vovg A, B agiduodg couBuds wig
pergros.. of A, B dpa mpdvor mpdg aldijiovs eloly
onmeg &0e Oelbar.

xy’.

Eav dvo dgudpol medror meog aidniovg
o6y, 6 1OV fva aVTtoyv perpov doiduds medg
70v Aoumoy mpdrog Eotal.

"Estwoay Ovo coudpol moedror mels dAdjiovs of
A4, B, tov 0t A perosiro g apududg 6 I Aéyow,
8t xal of I, B mpadror meds aAdniovg &lolw.

E! yap p1 elow of I, B medtor meds dlijiovs,
perefas [teg] rovg Iy B doududs. pergsitm, xal Zorem
0 4. émel 6 4 tov I' peroel, 6 6% I' tov A pe-
vosl, xal 0 4 Hga tov A peroel. pergel Ot xal
tov B 6 4 dga tovg A, B usteel mpawrovs Gvrag
npdg aAAfdovg Omsp dotiv advvarov. olx dpa Tovg
I', B d¢pudpods apiduds tig pevgriose. of I', B doa
mowroL meds aAAAovg elolv: Bmep F0er delkar.

1. memolyue V . I'] motat. in E V; E Elr
V in ras., @. 2. de@pudg] mut. in aqL&po[ V? aoudpol @

6 I' 3b0).of 4, Einras. V, . 8. deidpoy wov I' xolla-
mlacidcaveeg v e corr., 9. memoirjxacy in ras. V, @. 6.
efol 10. x2’ BVp, P m. rec. 12. medros meog ToOY
locmdy . 15. 4#éyw, ou:] iy post ras. P, 18, zig] m

rec. P. tovg I, B] om. p. Post B add. V: decfuovg, jdem
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erit etiam I'>< E = B. itaque numerus I" duos nu-
meros 4, E multiplicans numeros 4, B effecit. erit
igitus 4: E = A4 : B [prop. XVII]. itaque 4, E nu-
meris 4, B minores in eadem proportione sunt; quod
fieri non potest. itaque numeros 4, B nullus nume-
rus metietur. ergo numeri 4, B inter se primi sunt;
quod erat demonstrandum.

XXIIL

Si duo numeri inter se primi sunt, qui alterum
eorum metitur numerus, ad reliquum primus erit.
- Sint duo numeri inter se primi 4, B, et
" numerum A metiatur numerus aliquis I
dico, etiam I', B inter se primos esse.
4 nam si I, B inter se primi non sunt,
J. I I numerus aliquis I, B metietur. metiatur,
4 B r _ etsit 4. quoniam 4 numerum I' meti-
tur, et I' numerum 4 metitur, etiam o
numerum 4 metitur. uerum etiam numerum B me-
titur. 4 igitur numeros 4, B metitur, qui primi sunt
inter se; quod fieri non potest. itaque numeros I,
B pullus numerus metietur. ergo I', B inter se primi
sunt; quod erat demonstrandum.

¢ mg. m, 1. debpds todg I, B aebpovs p. pereito .
19. émel] xal éxel V, émel ele @. 21, tml:')c] corr, ex to
m. 1 P, zov p. 238. I, B] (prius) B, I" V.
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%0’.
Eav 8vo doiduol meog tiva doidudv mod-
ToL Aoy, xal 6 8 adrdv psvdpsvog wedg ToV
avTov mewrog é6Tal.

5  dvo pap dedpol of A, B mpds mwve dgidudv
rov I' mparor Eotweav, xal 6 A wov B modlawie-
giddag tov 4 mowelrw* Afyw, 01 of I, 4 mpdror
weog aAlidovg slolv.

E¢ yog wi slow of I, 4 medror medg diAirjiovs,

10 peroriose [mig] wodg I', 4 doibuds. peroeitwm, xal
forw 0 E. xal émel of I'y A moditor medg dAhvjAovg
slolv, tov 8% I' perpsl wg deubuds 6 E, of A, E
dpa mpdToL mPdg dAAjAovs slolv. Oddmg 0y & E tov
4 uczgsl, tocavrer povidss fotwcay v 1@ Z° xal

15 6 Z dpa tov A perpst xate tag év tH E povadag.
6 E &pa tov Z moldamiwoiddag tov A memolnxev.
¢lde uiy xel 6 A tov B moldamiacidcag tov A
memolqueyv lgog doa éotlv 6 éx vy E, Z 16 éx
tov A, B. éw 0} 6 Omo iy &xgow ldog T Vmd

20 Ty péowv, of téooapss agudmol avdioyly slow:
forwv &pa o5 6 E medg tov A, otwwg 6 B mpdg tov
Z. ol 0t A, E mpdvor, of 8% modror xal €Adyieror,
of 8% ZAdyotor cguduol tdv tov avtov Adyov éydv-
Tov altoly pergodor tovs TOV avrdv Adyov Eyovrag

25 loduig 0 t& peltwv tov peifove xal 6 édocwy tov
érdocova, vovtéetiy § t& Mpovuevog TOHV yovusvov

1. x§° BVp, Pm. rec. 2. Post dgiBpol add. V (in ras.)

et @: memrot, coududy] mg. m. 2 V.  mpdror] om. V ¢.
8. wor PVpgp. =medrog fotas meds tov» avzor p. 7. xor-
frm @, sed corr. I, 4] e corr. m. 2 p.  10. reg] om. P;
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XXIV.

Si duo numeri ad numerum aliquem primi sunt,

etiam numerus ex iis productus ad eundem primus erit.

Nam duo nomeri 4, B ad numerum

l aliquem I primi sint, et sit 4 >< B = 4.
J ’ dico, etiam I', 4 inter se primos esse.

B J > nam si I, 4 inter se primi non sunt,
4 numerus aliquis numeros I', 4 metietur.
ZI T'|, metiatur et sit E. et quoniam I, 4

" inter se primi sunt, et numerum I’ nu-
merus aliquis E metitur, numeri 4, E inter se primi
sunt [prop. XXIII). quoties igitur E numerum 4 me-
titur, tot unitates sint in Z. quare etiam Z numerum
4 metitur secundum unitates numeri E [prop. XV].
itaque E >< Z = A [def. 15). uerum etiam 4>< B = 4.
itaque E >< Z = A4 >< B. uerum ubi numerus ex ex-
tremis productus numero ex mediis producto aequalis
est, quattuor numeri proportionales sunt [prop. XIX].
itaque E: 4 = B:Z. sed 4, E primi sunt, primi autem
etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi autem numeri
eorum, qui eandem rationem habent, numeros eandem
rationem habentes aequaliter metiuntur, maior maio-
rem et minor minorem [prop. XX], h. e. praecedens
praecedentem et sequens sequentem. itaque E nume-

add. m. rec. Post 4 add. Vo: cebuods. apufpds] corr.

ex agifpovs m. rec. P, 11. of I, A] corr. ex 0 I' ¢, ex
ofI'ydpm. 2; 0l 4, " P. 12 edol pp. A, E]E, Ap.
18. &pa}:)] om. ﬁ’(p. 19. loog] loovy . 20. of] ael? P,

_del. m. rec. dvdloyor p. 25. éldrrov P. 26. #idrrova P.



10

15

20

25

240 ' LTOIXEIQN ¢

xal 6 émduevog Tov émdusvoy ¢ E dpa tov B pe-
voel. uevgel 8 xal vov I 6 E dpa tovs B, I' pe-
Tpsl mparovg Svrag medg dAifAovg Omep fotlv adv-
vatoy. ovx &ge tovg I, 4 deuBuods adgubuds wig
uergrioee. of I'y 4 dga mpavor medg cAijhovg eloly:
Omeg £0e deikau.

4

xe'.

Eav 0v0 ¢gidpol medtor meds &idilovg
D6y, 6 éx ToD évos adTdV pevipsvog meog
tév Aowmwlv modrog E0Tae.

"Eotmday 0vo deudpol medtor mpds dlifiovs of
A, B, xal 6 A4 favrov moldamiaoidoas tov I mouel-
to* Aéyw, 6ve of B, I' modtor meog aAdniovg elolv.

Kelobo pap v A (6o 6 4. énel ol A, B mod-
tor mpdg aldrflovg elolv, loog 6t 6 A t6 A, xal of
4, B dga mgaror medg aAdjlovs slaly. éxdrsgog dow
16y A4, A neog tov B modtdg foviw: xal 6 éx Taw
4, A &ga yevipevog mpdg tov B mpavog forar. 6
0 ¥ tov A, 4 ysvduevog agduds éoriv 6 I. of
I'y B aga mpavor mpdg diijlovs &lolv Omsg &deu
dsitau.

xs’.

‘Ecv 8vo agifpol medg 0vo detuods dpu-
pdregor meos fxdrTeQov WedTor wWoiv, xal of
¢t adtdv yevdpcvor memdrTor medg aAdfiovg
Eoovral.

dvo yop apuduol of A, B mpds dvo doiBuots
tovg I’y 4 aupdregos mpdg éxdregov meoros Eotm-

2 tovg] oy p. B, I'| T, BBgp,inras. V. 4. deub~
pég] om. . 7. x¢ BVp, Pm. rec. 12. 4 favtov] corr.
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rum B metitur. uerum etiam numerum I’ metitur.
itaque E numeros B, I' metitur, qui inter se primi
sunt; quod fieri non potest. itaque numeros I', 4
nullus numerus metitur. ergo I', 4 inter se primi
sunt; quod erat demonstrandum.

XXV.

Si duo numeri inter se primi sunt, numerus ex
altero eorum productus ad reliquum primus erit.
T Sint duo numeri inter se primi 4, B, et sit
A} A* = TI. dico, numeros B, I' inter se’ pri-
g | mos esse.
T ponatur enim 4 = 4. quoniam 4, B inter
(d T se primi sunt, et 4 = 4, etiam 4, B inter se
- primi sunt. itaque uterque 4, 4 ad B primus
est. quare etiam 4>< 4 ad B primus erit [prop.
XXIV]. uerum 4>< A==1I. ergo I', B inter se primi
sunt; quot erat demonstrandum.

XXVIL

Si duo numeri ad duos numeros singuli ad sin-
gulos primi sunt, etiam numeri ex iis producti inter
se primi erunt. ,

Nam duo numeri 4, B ad duos numeros I', 4

ex AE adwov B. 18. B, '] I', B P. &lol Vpeg. 14.
sal énel Vo, énsl ooy p. 15, foog 84 — 16: clinlovg eloty]
om. B, mg. m. 2 V. 16. B} in ras. Vp.  medg] dn’ ag .
17. zo'-rw] PB; comp. p; éorc Ve 18. &pa] supra V,
fri . ywopevog B. Post hoc nerbum rase. dimid. lin. V.
22, xn’ BVp, Pm. rec. = 23, dudpovs] om.p.  24. aos
PVpey.
Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 16
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oav, xal 6 plv A tov B mollemladidoxs rov E
xoweltw, 6 02 I’ vov 4 molamiaoidoas tov Z moi-
slrw* Aéyw, Ctt of E, Z mparor mpog aAijlovg elaly,

’Enel yoo éxavegog tov A, B meds tov I' mpa-
7dg éoviv, xal 0 éx tdv A, B dga yevdusvog meog
vov I’ mpdrog fotar. & O} &x zov A, B pevouevig
dovwv 6 E' of E, I' &pa mearor mog dAljiovg eloly.
0wz z& avta Oy xal of E, 4 modvor meos dAlfiovs
eloly. Exdregog dpa tav I, 4 meds wov E mpdtdg
dotiv. xal 6 éx vav I, 4 dga ysvdusvog moog Tov
E mparog éeran. 6 0% éx tav I'y, 4 yevopsvig éotiv
6 Z. of E,Z &pa mporor medg dAlijdovs &lolv
Onep £0e delac.

xg’.

'Eav 0vo agiduol =mpdror meds d&idfiovg
dowv, xal moAlamlacidcag Exdregog Efavrov
mouf] Teva, of yevdopevor €E adtrdy mpdtoL medg
dArjAovg Ecovrar, x&v of £ doyis Tovs yevo-
pévovg mwoldamAaoid6avreg moLGOL TLvag, Xa-
x&lvor mpdiTor medg aAdfAovs Eoovrar [xal asl
wegl Tovg &xpovg Todro cvufalver].

"Eormoav 8vo agudpol medror medg dardqiovs of

XXVII. Alexand. Aphrod. in anal. pr. fol. 87.

L E — 2: mollamlacidoes zdv] mg. m. 2 P. 5. doms

codd. 6] om. @. ysvoy,svoc doa V(p. 7.0 E 5atw .
elol V. 8. dix ta — 9: elolv] maliy B. 8. ta¢ avra
tavta V. E, 4 d EP. 9. aoag] om. B. Y

vy . 10 dore BVg; comp. p. 11, &orar) fozs comp. p.
r,d4jd4,IVeg. ) Z gty p. 14. 8" BVp, P m. rec,

16. " dov Pp 117. owtawf -@v in ras. ¢. 21, toﬁml
;orrPex t6 abvo m. 2 B. 22, dYo] supra m. 2 V. deifpo
vo
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singuli ad singulos primi sint, et sit
AXB=E, I'><4=21.
dico, etiam E, Z inter se primos esse.

Ar i It 1
B i— e —
Ei 1

Z 1

nam quoniam uterque 4, B ad I" primus est, etiam
A>< B ad I primus erit [prop. XXIV]. sed 4>< B = E.
quare E, I' inter se primi sunt. eadem de causa
etiam E, 4 inter se primi sunt. itaque uterque I', 4
ad E primus est. itaque etiam I'>< 4 ad E primus
erit. sed I'>X 4 = Z. ergo E, Z inter se primi
sunt; quod erat demonstrandum.

XXVIL

Si duo numeri inter se primi sunt, et uterque se
ipse multiplicans numerum aliquem effecerit, numeri
ex iis effecti inter se primi erunt, et si numeri ab
initio sumpti numeros productos multiplicantes numeros
aliquos effecerint, ii quoque inter se primi erunt [et
semper in extremis’) hoc accidit].

1) &xgos hoc loco eatis insolenter positum est. neque
enim alind significat nisi: ultimos, ultimo loco productos.
praeterea mirum est, haec nerba in demonstratione ne uerbo
uidem respici, nedum demonstrentur. quare puto, uerba xal
asl wegl Tovg Exovs todbro cvufalves lin. 20—21 ante Theonem
interpolata esse; omisit Campanus VII, 28 (sed in demonstra-
tione addit: sicque si infinities duceretur utrumque producto-
rum in suum principium, essent omnes producti contra se
primi; et non solum, sed quilibet eductus ab a ad quemlibet

eductum a b).

16*
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A, B, xal 6 A favrov plv moldemiacdidoag Tov I'
mwosltw, tov 0% I' moddemdadiddag Tov A moislrm,
6 0% B favtov plv mollamiacitoes tov E mouzltm,
tov 0t E moldamiadideag tov Z mowslram' Aéym, Ote
of ve I, E xal of 4, Z mparor medg aiifiovg sloiv.
'Emel yep ol A, B mpavor medg arifiovg sialv,
xel 0 A favrov mollamiacidons tov I' memolnxey,
of I, B &ga moavor medg dAdiiovs slelv. énel odw
of I, B mpdtor mpdg aAdjlovg elely, xal & B favrov
noAdaniadiacag tov E memolinnev, of Iy, E dga med-
tor medg dddqlovg eletv. madw, émel of A, B mpam-
Tor mpdg aAlfdovg slelv, xal 0 B éavrov moldamie-
owtoas tov E memwolnxev, of A, E &pa mpdror mdg
aAMjlovg eloly. Zmel odw dvo deuBuol of A, I' xpdg
d0v0 aguduovg zovg B, E aupdregor meds Exdregov
mearol slow, xal & &x tdv A, I" doa yevdpsvosg mpdg
10v éx rov B, E medtdg dovwv. xal domy & udv éx
vov A, ' 6 4, 6 6t éx tov B,E 6 Z. of 4, Z
apa mpwrtor mpdg aAdnlovg sloly: Omep Eder dstkas.

%7,

'Eav 6vo agidupol medtor mpdg edifiovg
@6y, xal cvvaupdregog meog éxdregov alvrdy
modtog Eotar xal dav svvaupdregog mweds fva
Tiva edThY medTog 7, xel ol ZE doyis detdpol
we@TOL WPog addfjlovg EGovTal.

ZvyxeloBocay pag 0vo doiduol modror mwedg dAddf-
Aovg of AB, BI Aéym, Ot xal cvvaugpdrsgos 6 AT
noog éxdregov Gy AB, BI' moards éorw.

1. pév] om. V. 2. moteito ] moiel p. morelrm to¥ I
Vo (noujtw, sed corr., o). 3. pév] in ras. P, 5. ve]
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Sint duo numeri inter se primi 4, B et sit
AXAdA=TI et A>T e= 4,
BX<XB=EF et BXE=LZ,

dico, et I, E et 4, Z inter se primos esse.
nam quoniam 4, B inter se primi
- sunt, et 4>< 4 =T, erunt I, B inter
se primi [prop. XXV]. iam quoniam
I, B inter se primi sunt, et
B><B=2E, erunt I', E
Z inter se primi id.). rursus quoniam
A, B inter se primi sunt, et
B >< B = E, erunt A4, E inter se primi [id.]. iam
quoniam duo numeri A, I' ad duos numeros B, E
singuli ad singulos primi sunt, etiam 4><I" ad B><E
primus est [prop. XXVI]. et AXI'=4,B><E =
ergo 4, Z inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum

™

XXVIII.

8i duo numeri inter se primi sunt, etiam uterque
simul ad utrumuis primus erit. et si uterque simul
ad alterutrum primus est, etiam numeri ab initio
sumpti inter se primi erunt.

Componantur enim duo numeri inter se primi 4B,
BI. dico, etiam 4TI ad utrumuis 4B, BI" primum
esse.

om. Vop. elol Vo, h:st— sloty] mg. m. 1 V. elol
BVpp. 8. elol Vpo. htel o0y — 9: slofv] om. p, m m.
VP 9. slol BVp g 11, elol V o. 12. ¢lol PV

14. éxal] nal émel 15. B] corr. ex A4 V. 16. dcu
Vs 17. ©é9] @y . ot Vo, comp. p. 20. V'
/PP, P m. ree. 22. wor PVpg. ovvaupoteooy uvtaw

meos Exdregoy Vo 26. ovwnelofocay . 28. taov] tov P.
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El yop wi slow ol I'd, AB modror mpdg aAdrj-
Aovg, uergrjoes Tig vovg I'd, AB doiduds. petoclrm,
xal E6tw & A. émsl odv 6 4 vovg I'd, AB pergel,
xel Aoumov Goa.vdv BI' perprfos.. perest 6 xal vov
g BA® 6 4 &pa todg AB, BI' pevgel mpdrovg Svreg
wpog adMjlovs Omsg forly advvarov. ovx dpa Tovs
I'd, AB apibuovs dpduds g pergrjoe of I'd, AB
doa meaTor medg cAdfjdovg sloly. dix Ta avra ON
xal of AT, I'B modtor medg dAdjlovg elotv. 6 I'A
10 &pa mdg éndregov tdv AB, BI' mpdrdg foruv.
*Eoracay &9 mdlw of I'd, AB mpdror meog
a¢Aijlovs: Aéyw, 6t xal of AB, BI' medvor mpds
a@Adjiovg &loly.
E¢ yap w1 elow of AB, BI' modtor medg aAddf-
15 Aovg, petprioes tig tovg AB, BI' deududs. uergelro,
xal fotw 6 A. xal émel 0 A éxdregov rov AB, BI'
uetoel, xal OAod &ga vov I'd pergrjoe.. pevoel 0%
sl ©ov AB' 6 A4 &ga vovg I'd, AB pevpel mod- .
Tovg Ovrag meog atiijlovg’ dmep dorly advvarov. ovx
90 &pe Tov; 4B, BI' douduods doiduds g perprioest.
of AB, BI' dga mpdtor medg addijlovs elolv: Gnep
&er Oeifo.
x9'.
"Anag modTos apL¥pds MeOg Emavre agLP-
o pdv, oy u1n wevpsl, wpdTdg 0TIV,

1.T'A] A’'p. 2. I'd) decorr.p. AB] AB dad-
povg Vo.  dedpdg] mutat. In debpovg p. 6. 4] in ras. 9.
8. dix e — 9: slocv] mg. V. 8. did] seq. ras. 2 litt. .
9. 0l]alV,6 9. AL I'Blinras. p; I'd, 'BVgp. T
AT Vype. 10. zév] e corr. P. 12, xal] supra V. 4B
e corr. p m. 1, 15. BI'] BI" aqibpovs Vo. pererirm ¢.
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nam si I'4, AB inter se primi non sunt, numerus
aliquis numeros I'4, 4B metietur. metiatar et sit 4.

lam quoniam 4 numeros I'4, 4B metitur, etiam
reliquum BI' metietur.)) uerum etiam B.A metitur.

! } ) 4 igitar 4B, BI" numeros me-
4 B titur, qui inter se primi sunt;
—_— ’

4 quod fieri non potest. ita.que
numeros I'4, 4B nullus numerus metitur. ergo I'4,
AB inter se primi sunt. eadem de causa etiam AT
I'B inter se primi sunt. I'4 igitur ad utrumuis 4B
BI primus est.

iam rursus I'4, 4B inter se primi sint; dico, etiam
AB, BI inter se primos esse. ,

nam si 4B, BI" inter se primi non sunt, numerus
aliquis eos metietur. metiatur et sit 4. et quoniam
4 utrumque 4B, BI' metitur, etiam totum I'4 me-
tietur.') uerum etiam 4B metitur. o igitur I'4, 4B
metitur, qui primi sunt inter se; quod fieri non potest’
itaque numeros 4B, BI' nullus numerus metietur
ergo 4B, BI' inter se primi sunt; quod erat demon-
strandum.

XXIX.
Quiuis numerus primus ad quemuis numerum, quem
non metitur, primus est.

1) Neque hoec, neque quo lin. 17 utitur, usquam apud
Euclidem demonstratum est; pro axiomatis ea habuit. cfr.
Ciavius II p. 12 nr. X et XIl,

23. ia’ BVpg, P m. rec. 24, dmavra] seq. lacuna 6 litt. V.
25. 8y — £o'zwf| in ras. m. 1 p. pseveg P, corr. m. rec.
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"Eoro modtog deududs 6 A xal rov B uy us-
Tpsito’ Afyw, Stv of B, A modroL medg dAArjAovg eloty.
El yap i slow of B, 4 mpdvor medg aidsjdovg,
pstrioe Tig avtovs deududg. perpslrm 6 I dmel &
5 I' tov B upsrpel, 6 0 A4 wov B ol perpel, 6 I' dpa
15 A obx domw 6 adrdg. xal émel 6 I' vods B, 4
petoel, xal ©ov A Fpa peroel mpdrov Svie ui @V
atte 6 avrdg” Omep forly ddvverov. ovx dea Tovs
B, A pevorios tig dgududg. of A, B dpa mpdTor medg
10 dAddjdovg eloly: Gmep E0e dela.

A
Eav 6v¥o aptdpol mwodlamiaoidoavres di-
AfAdovg motael tiva, tov 8% pevdpevov €E ad-
TGV psTef Tig WewTos kQtdpdg, xal fve tov
16 8§ doyiic peTorjose.
dvo ypap aoiduol of 4, B moliemAacidcavreg
dAdflovg vov I' moielrmoav, tov 0 I' perpeiro Tig
weHTog AQududs 6 A° Aéyw, 8ve 6 A Fva tov A, B
uergel.
20 Tov prp A py peroslio® xal dove mearog 6 A
of A, 4 Gpa mpaTor WPdg aAifjAovg elely. xal (6dxig
6 4 vov I pevgel, Tosairrar povidsg éotwoay év 7¢ E.
nel oty 6 4 vov I pergel xava vog év vé E povd-
dag, 6 4 dpa vov E moddamdedidoag vov I' mexoln-
96 x&v. adde uny xal 6 A4 tov B moldamiaoidong Tov
I’ memolmuev: loog dga oty 6 éx vdv A, E ©p i

8. B, 4] 4, Bp. 4 caPpdg] -dg in ras. g. perer-
to . éxel] xel 6 I' ovx dor povas. émel ooy Vo et om.
xa{ p. Ante ixel/ add. P m. rec. xal. 6. t0] e corr. P,
B, A] in ras. @; B supram. 1 V. 8. avrog 0vét povag Vop.
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Sit numerus primus 4 et numerum B ne metia-
tar. dico, numeros B, 4 inter se primos esse.
nam si numeri B, 4 inter se pri-
mi non sunt, numerus aliquis eos
metietur. metiatur numerus I. quo-
- niam I’ numerum B metitar, A4
autem B non metitur, I" et 4 iidem non sunt. et
quoniam I" numeros B, 4 metitur, etiam numerum 4,
qui primus est, metitur, quamquam idem non est;
quod fieri non potest. itaque numeros B, 4 nullus
numerus metietur. ergo 4, B inter se primi sunt;
quod erat demonstrandum.

‘ XXX.

Si duo numeri inter se multiplicantes numerum
aliquem effecerint, et numerum ex iis productum pri-
mus aliquis numerus metitur, etiam alterutrum nume-
rorum ab initio sumptorum metietur.

———1A
=

— I

A——— Duo enim numeri 4, B inter
B————— se multiplicantes numerum I’
I'- i .efficiant, et numerum I" metiatur

—_d primus aliquis numerus 4. di-
E— co, 4 alterutrum 4, B metiri.

nam numerum .4 ne metiatur. et 4 primus est.
itaque 4, 4 inter se primi sunt [prop. XXIX]. et
quoties 4 numerum I'" metitur, tot unitates sint in E.
iam quoniam 4 numerum I" secundum unitates nu-
meri E metitar, erit 4>< E= I [def. 15]. uerum
etiam 4 >< B =1TI. itaque 4 >< E = 4 >< B. quare

9. B, 41 4, Bpp. 11. 18" BVpe. 18 daduds men-
vos V.  20. pn] supra V. 21. 4] in ras. . &loe Vpo.
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tév A, B. Eonwv dga dg & A mpdg tov A, otrog 6
B mpdg tov E. of 0 4, 4 modvor, of 0% medroL
xal éidyioror, of 0t éldyieror psTeoves Tovg TOV av-
zov Adyov Eypovtag lodxig 8 v psltov Tov uelfova
xal 6 édoewv tov éldddove, rovtdoriy & T Nyov-
pevog Tov fyovpevov xal 6 éndusvog Tov Exdusvov
0 4 doa tov B usteel. Opolwg 0% Odslfouev, Sri xal
dav vov B uy pererf, tov A upsverioa. 6 A &pa fva
tav A, B peroel” Omeo E0e Oelfou.

iAo'

‘Ameg 6Vvdsrog 2oLduds VX WewTOV TIVOG
agudpod pergsiva.

"Eoto 6vvdevog agududs 6 A° Adym, Sre 6 A Omd
newTov TIwdg doiduod pergsital.

‘Enel yag ovvderds foriv 6 A, uerprjoel tig avrov
doududs. petpsitm, xal fotw 6 B. xal & plv mpdrdg
dotiv 6 B, yeyovds av &y 1o émraybiv. & 0} ovy-
Bevog, perprioer tig aUTov aeududs. ueTesTm, xel
fovw 0 I xal émel 6 I’ vov B perpel, 6 02 B tov
A pevoel, xal 6 I' &ga tov A pevgel. xol & udy
modrog dotw o I, yeyovds dv & 1o émraydév. &l
0} ovvderog, perpnose mig avrdv deidudg. Tolavrrg
0y pwoplvng émioxépens Anpdioetal Tig TeGTOg dPLd-
udg, Og pergnos. &l yio oV AnpdvjosTal, weteridove.

8. xa/] om. p. of 3 dldyioror] supra P, in mg. m.
1 Ve. 4 pelfoy rév] mg. ¢ (vov in ras.). 6. tov] (prius)
in ras. . 8. B p1] in ras. p; p1j supra V m. 2. Post pereg
ras. 1 litt. p. 9. Sequitar in BVpo alia demonstratio
prop. XXXI a Theone addita; u. app. 10. 2y' BYgp, P m.
rec.; A3’ p. 14. pereijrar P, corr. m. 2. 17. d7loy &»
el o fnrofpevoyr Theon (BVpg). 20. pergel] (prius)
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[prop. XIX] 4: 4 =B: E. uerum 4, A primi sunt,
primi autem etiam minimi sunt [prop. XXI], minimi
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [prop.
XX], h. e. praecedens praecedentem et sequens se-
quentem. itaque 4 numerum B metitur. similiter de-
monstrabimus, 4 numerum, si B numerum non me-
tiatur, numerum 4 metiri. ergo 4 alterutrum nu-
merorum 4, B metitur; quod erat demonstrandum.

XXXI.
Quemuis numerum compositum primus aliquis nu-
merus metitar.
Sit numerus compositus 4. dico, primum aliquem
numerum numerum 4 metiri. .
nam quoniam 4 compositus est, nu-
merus aliquis eum metietur. metiatar
et sit B. et si B primus est, factum erit
id, quod iussi sumus.') sin composi-
tus est, numerus aliguis eum metietur. metiatur et sit I.
et quoniam I"' numerum B metitur, et B numerum 4
metitur, etiam I' numerum 4 metitur. et si I" primus
est, factum erit, quod iussi sumus; sin compositus,

I——1 B
—ir

1) Se. primum numerum numerum 4 metientem inuenire.
quamquam haec formula in problemata magis cadit, id quod
magis etiam de p. 262, 12 ualet.

om. p. 21. 3iloy dv & to fmrovpevor Theon (BVpe).

22. Post agufudg add. p: peroefvo xal Zotw 6 I wnal éxsl
6 I vow B peroel 6 8 B tov A pergei, xal 6 I" doa oy 4
peroei.  28. 81] corr. ex 34 V, 8¢ pp.  24. 3g] supra m.
2 P. Post perenjoes add. Theon zov med Eavrov, (huc usque
etiam P mg. m. rec.) o¢ xal tév 4 psrgoes (BVpo). sl
corr. ex 7 m. rec. P.  ov] pij August,
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v A4 doidudy &mepor doudpol, dv Frspog Srégov
éAdadav éovlv: Omep éotly advvatov év doubuols.
Anpdvjostal tg dpa modrog deiBudg, 05 pergride
Tov 7ed favrov, Og xal TOv A psrorde.

b "Amag dex ovvderog dpudpds Umod mewrov Twog
douduot pevpelvar: Omsp £der detkar.

ipg’.

“Anmag doiBuds #fror medrdg foTiv 9§ vZO
To@dTOV TLvog aQLdpov peroelvar.

10 "Eotm dguduos 6 A° Adym, 611 6 A Fvos medrig
dotwy 9 Um0 mpaTov Twdg deuipoD peTpelTal.

Ei plv ovv mpartdg éoriv 6 A, psyovds dv &y ©6
émiraydév. e Ot evvderog, perproE T avTiv -
tog agududg.

18 "Ameg dpa apduds fror xedTdg oty 3 vwO mod-
Tov Twdg aeudpov ustpeltar: Omep 05 Oetbar,

’

iy,

Ap18uav dodévrmy dxocmvoUY EVQELY TOS

diayiorovg THV Tov avrdy Adyov éydvrov av-

20 tolg. .

"Earacay of doBévieg Omocoioty dgidpol of A,

B, I 0t 87 evpely tods élaylerovg tov Tov attov
Adyov éyévrav vols 4, B, T

Ol 4, B, I" yap fjror mearor mpog ailfiovg eloly

1. 6 Fregos V. tob ftégov BVpe. 2. Zoriv] (prius)
om. B. 8. xearog deiBpdg] supra m. 2 V, dabuog medzog p.
7. 18 BV, P m, rec.; 12" p. 8. mag P. 11, éome V.
12. yeyovdg] Pp, dijley BV o, 18. émiayfév] fnrovusvoy
Theon (BV po). 17, 2’ BV, P m, rec.; 15" p. 19. tovg
adrovg ioyovg Bp.  22. tovg avzovg idyovg BVpg,
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numerus aliquis eum metietur. hac igitur ratiocinatione
procedente inuenietur primus aliquis numerus, qui
metietur.') nam si non inuenietur, infiniti numeri
numerum 4 metientur, alter semper altero deinceps
minores; quod in numeris fieri non potest. itaque
inuenietur primus aliquis numerus proxime anteceden-
tem metiens, qui etiam numerum 4 metiatur.

Ergo quemuis numerum compositum primus aliquis
numerus metitur; quod erat demonstrandum.

XXXIL .
Quiuis numerus aut primus est, aut primus nu-
merus eum metitur.
Sit numerus 4. dico, numerum 4 aut primum
esse aut primum aliquem numerum eum metiri,

4  jam si primus est A, factum erit, quod iussi
sumus; sin compositus, primus aliquis numerus
eum metietor [prop. XXXI].

Ergo quiuis numerus aut primus est, aut primus
numerus eum metitur; quod erat demonstrandum.

XXXIIL

Datis quotlibet numeris minimos eorum, qui ean-
dem rationem habent, inuenire.

Dati sint quotlibet numeri 4, B, I. oportet igi-
tur minimos eorum inuenire, qui eandem rationem
habeant ac 4, B, I.

A, B, I enim aut inter se primi sunt aut non

1) Sc. numerum praecedentem et ea de causa numerum
A (cfr. lin. 4). et puto, haec audiri posse. etsi fieri potest,
ut haec uerba in P mero errore ob ogoiorélsvroy exciderint.
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7 ob. & ulv ovv of A, B, I" mpdros mpds dAirfiovg
slotv, &dyporol &lor Tdv TOV avrév Adyov ydviav
avrols.

&l 0t oV, slljpdm tdv A, B, I' 10 uéyierov xoc-
vov pétgov 6 4, xal Sodug 6 4 Exaerov vov A, B, I’
petrgel, tocatrar wovadsg Eorwoav dv éxdorep tév E,
Z, H. xal &xaorog doa tav E, Z, H &oaorov tov
A, B, I' peroel xava rag év 16 A povidas. of E,
Z, H &g tovg A, B, I' loaxig uergovev: of E, Z, H
dou tolg A, B, I" v © adrg A0y elolv. Aéya O,
ote xal Adyioror, &l yap pij slow of E, Z, H id-
1i6T0L TV TOV avrév Adyov éydviev vols A, B, T,
foovrow [vwveg) vav E, Z, H Zidecoveg dgiduol év
t6 avrg Adyeo Svrveg volg A, B, I. Eorwcav of 8,
K, A lodug Goax 6 @ tov A pevoel xal Exdregog
trév K, A ixdregov taov B, I. o6dxig 02 6 @ wév A
peroel, rocavrar wovddes Eormoay dv v M* xal éxd-
vegog dpa tov K, A éxdregov vdv B, I' petgel xoarc
tag v v M povddag. xal émel 6 @ Tov A psvpel
xere vag fv 1o M povedes, xel 6 M dgax tov A us-
toel xatd veg &v tH O povadag. dik va avia 7 6
M xal éxarsgov rov B, I' pevgpsl xave tog v éxa-
téow tdv K, A povadag: 0 M &pa tovg A, B, I'
pevoel. xel émel 6 @ tov A pevosl xare Tag v To
M povidag, 6 @ Zox tov M morlamiadiddag vov A

6. v] om. P. 7. Exacrog] Exasrov p.  10. toig] corr.
ex zo+ m. rec. P. elof V. 11. xel] xal of p.  12. toig)
corr. ex ro: m. 1 P. 18. ziveg] om. P. 16. B, I'' I, B
corr. ex 4, B m. 1 p. gé] an? 18. téy B, I'] wov T,
Bp. 20.4]6p. 21 xalo MVg.
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primi. iam 8i 4, B, I" inter se primi sunt, minimi
sunt eorum, qui eandem rationem habent [prop. XXI]).
T 7 I sin minus, sumatur numerorum

IA B A, B, I’ maxima mensura communis
r 4 4 [prop. lII]Y), et quoties 4 singu-

_H los numeros 4, B, I' metitur, tot

II-I I J unitates sint in singulis E, Z, H.
e IM E quare etiam singuli E, Z, H singu-
K4 Z > 1os A4, B, I secundum unitates numeri
4 metiuntur [prop. XV]. itaque E, Z, H numeros 4, B,
I’ aequaliter metiuntur. itaque E, Z, H et 4, B, I" in
eadem ratione sunt [def. 20]. iam dico, E, Z, H
etiam minimos esse. nam si E, Z, H minimi non
sunt eorum, qui eandem rationem habent ac A4, B, I,
erunt numeri numeris E, Z, H minores, qui in eadem
ratione sint ac 4, B, I. sint @, K, 4. itaque &
numerum A4 et uterque K, 4 utrumque B, I" aequa-
liter metitur. quoties autem @ numerum 4 metitur,
tot unitates sint in M. quare etiam uterque K, 4
utrumque B, I" secundum unitates numeri M metitur.
et quoniam & numerum 4 secundum unitates numeri
M metitur, etiam M numerum A secundum unitates
numeri ® metitar [prop. XV]. eadem de causa M
etiam utrumque B, I' secundum unitates utriusque
K, A metitur. M igitar numeros 4, B, I' metitur.
et quoniam @ numerum .4 secundum unitates numeri
M metitur, erit ® >X M = A [def. 15]. eadem de

1) Cum mdgiopa prop. 8 spurinm sit, Euclides tacite -
eam ad quotlibet numeros transtulit; cfr. p. 269 not.
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nemolnxey. O te avte 0y xel 6 E rov 4 modia-
nAaciéoag tov A memolyxev. loog doa dotly & éx Tow
E, 4 16 & tav ©, M. fovw doe o 6 E mpog tov
@, oftwg 6 M mpds tov 4. pelfov 6t 6 E tov O
pelfoy doa xal 6 M vob A. xal pevget vovg A, B, I
Onep éotlv advvavov: vmoxsirar pap 6 4 tov A, B, T"
10 uépiotov xowdv uérgov. ovx dea Esovral Tiveg
tov E, Z, H #doooves aoiduol v td evrd Adye
dvteg tolg A, B, I. of E, Z, H &pa élayicrol &loe
Tov 1OV avtov Adyov éydviev voly A, B, I 8nep
&0 deltou.
Ao’

dYbo agidudv bodévrev svoslv, Ov £id-
ZLOTOY UETQOTOLY dQLdudy.

"Eorwoay of Sodévreg dvo agudpol of A4, B* det
0% evpsiv, Ov fAdyieTov peTEovoLY GQLIpov.

Ol 4, B yap 7jzror mweiroL medg dAiiovs eloly 7
ot. Zorwoav mgdregov of 4, B mpavor meds ¢Aldf-
Avvg, xal 0 A4 tov B mollamhacidong tov I' moielte*
xal 6 B &pa tov A moldamwdadiasag tov I' memolnxev.
of 4, B dpa tov I' perpoverw. Aéyw 87, Ore xal
dldyporov. &l pap uif, perercovel Tive dgududv of
A, B éldeaove dvie tov I. perpelroday tov 4. xal
bodxig 6 A 1ov A pergel, Todaitar povddss éotrwoay
év té E, ocaxig 0t 6 B 1ov A petpel, todavrar po-
vades fotmoay v v Z° 6 ptv A dga vov E molia-

1. mnolr)xa Vo. 8ta ta — 2: memolnuey) om‘}) 8. dvteg
v ©H adrp l6yp p. 9. elow P. 12. 15’ P m. rec.;
AL’ p.  16. 8vo coiBuol of Jodiveeg p. 16 apw,m] om. Vq:
19. wov I' — 20: mollamladiddas] mg. m. 2 B. 20. doc]
comp. supra V, ¢ . 21. xal of pergovoe V. 22.
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causa erit etiam E>< 4= 4. itaque EXX 4 =0 > M.
quare erit [prop. XIX] E: @ = M: 4. uerum E> 8.
quare etiam M > A (prop. XIII. V, 14]. et M nu-
meros A, B, I' metitur; quod fieri non potest. nam
suppositum est, 4/ maximam mensuram communem
esse numerorum 4, B, I. itaque non erunt numeri
numeris E, Z, H minores, qui in eadem ratione sint
ac 4, B, I. ergo E, Z, H minimi sunt eorum, qui
eandem rationem habent ac 4, B, I'; quod erat de-
monstrandum.

XXXIV.

Datis duobus numeris, quem minimum metiuntur
numerum, inuenire.

Sint duo numeri dati 4, B. oportet igitur, quem
minimum metiuntur numerum, inuenire.

A, B enim aut inter se primi sunt aut non primi.
prius A4, B inter se primi sint, et sit 4 >< B =1T.
quare etiam B >< 4 = I' [prop. XVI]. itaque 4, B
numerum I' metiuntur. iam dico, eos eum etiam

Al 1 Bt —

n
|———t 4
—E +—Z

minimum metiri. nam si minus, 4, B numerum ali-
quem numero I' minorem metientur. metiantur nu-
merum 4. et quoties 4 numerum 4 metitur, tot
unitates sint in E, quoties autem B numerum 4
metitur, tot unitates sint in Z. itaque erit 4 >< E= 4,

perericovary PB. 25, dodmg 3] nal badnig Vo, odamig 32
xal p. 4] e corr. m. 2 p.

Euclides, edd. Heiberg et Menga. IL 17
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nlaoidcng tov A mewolyxsv, & 6% B tov Z modla-
mhecidoog tov A memoinxev' lgog ou éotly O éx tdv
A, E 16 éx tov B, Z. fovw doa dg 6 A4 medz tov
B, ottws 6 Z mdg tov E. ol 0% A, B mepdror, of
0t modTow xel éAdyioror, of 8% fddyiaTor peTgovot Tovg
Tov avtov Adpov Eyovtag lodxug § te pelfov vov wel-
fove xal o0 ldocwv tov éidoova O B &pa tov E
peTQel, g émopsvog émduevov. xal émel 6 A vovg B, E
noddewdadidoag tovg I, 4 memoinxev, &otiv dga dg
0 B mpdog tov E, ofrwg 6 I" mweds tov A. perpst o}
6 B tov E- peroel dga xal 6 I' tov 4 6 pelfov
T0v éAdodova: Omep fotlv advvarov. ovx &pa of A,
B pergovol niva aqiduov éidooove ovra tov I. 6 I
doa éAdyietog v Umo twv A, B usreslitas.

My Eorwcav 8y of 4, B moaotor medg dAiijlovs,
xal slhjpdocay éhdyiotor goudpol TéY ToV avTov Ad-
yov édviav volg 4, B of Z, E* loog e fotiv 6
é tov A, E ¢ & tov B, Z. xal 6 4 tov E nodda-
ndaoiacag tov I' mositw® xal 6 B dpa tov Z molda-
ndacidcag tov I' memoinnev: of A, B dga rov I’ us-
Teovaw. Afyw 01, Oti xal fAdyierov. & ypag wij,
pergrigovol twve douduov of A, B éddesova dvre tov I
uetgeirooay tov A. xal 60axig plv 0 A Tov A pe-
Toel, tosavrar povddss forwoav év ¢ H, o06dug 0%
6 B tov A pergel, rooavrar povades Eotmoay év T 6.
6 uiv A Goa tov H moldarwiasidang tov A memolyxev,
0 0} B tov @ moldanlacidcag tov A memoinxev. [6og

8. 4] (prius) corr. ex 4 V. 5. pergovewwy B. 9. T, dg
T postea insert. m. 1 p, post 4 1 litt. eras. 11, uou] é
oo p.  TOW 4] vy 4 P. 18. pstonuovcw P. Postzov I
add. Theon: 6ty of 4, B mwTOL meos dililovs waiy (BVpe,
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B>< Z = 4 [def. 15]. itaque 4 >< E = B < Z.
quare erit 4 : B=Z : E [prop. XIX]. uerum 4, B
primi sunt, primi autem etiam minimi sunt [prop. XXT],
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem
[prop. XX]. itaque B numerum E metitur, ut sequens
sequentem. et quoniam 4 numeros B, E multiplicans
numeros I, 4 effecit, erit B: E = I'": 4 {prop. XVII].
uerum B numerum E metitur. quare etiam I' nu-
merum 4 metitar [def. 20], maior minorem; quod
fieri non potest. itaque 4, B nullum numerum nu-
mero I' minorem metiuntur. ergo I' numerum mini-
mum metiuntar 4, B.

Ne sint igitur 4, B inter se primi, et sumantur

4 B Z, E minimi eorum, qui eandem
S ' rationem habent ac 4, B [prop.
=12 ——E XXXIII]. itaque 4>XE=B>x<Z
‘ r ' [prop. XIX]. et sit 4><X E=T.
t—————14  itaque etiam B>< Z =1I. quare
——i H +—16 4 B numerum I" metiuntur. iam
dico, eos eum etiam minimum metiri. nam si
minus, 4, B numerum aliguem numero I' minorem
metientur. metiantur numerum 4. et quoties 4
numerum 4 metitur, tot unitates sint in H, quoties
autem B numerum A metitur, tot unitates sint in @.
itaque 4 > H = 4, B >< @ = 4 [def. 15]. quare

P m. rec.) 16, d1j] 3¢ p. 17. Z, E] corr. ex E, Z V.

19. tov I' — mollamladidons] mg. m. 1 p, notsdrm — 20:
oy I'] m% P. 20. memolnxe p. pezeovo Vo. 22. pe-
rofoovey PB, pererjoover 37 p. 24. H, oocdwg — 26: év

té) om. p.  26. d] corr. ex 4 p.  27. 6 8 B — mewoly-
#&v] om. p.
17*
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doa dotlv & éx tdv A, H 16 & tév B, @ Ionw
doa g 6 A mgog tov B, ovrmg 6 @ meds Tov H.
g 0% &6 A meog tov B, otrwg 6 Z meos tov E° xal
og dpa 6 Z medg tov E, otrwg 6 @ mpog tév H. of
0t Z, E édayioror, of 0¥ éAdyiovor pergovior tovg Tov
avtdv Abyov Eyovteg lodxig & te pslfwv tov uelfova
xal 6 lAdoowy tov éidesove’ & E &pa vov H pergel.
xal énel 6 A vovs E, H moldamAacidoag rovg I, 4
memoinusy, fotiv dga wg 6 E meog tov H, odrog 6
I mgog tov 4. 6 0t E vov H pevoel” xal 6 I' dpu
tov A4 perpel 6 pelfov zov fAdosovar Bmsp fotly
advvarov. ovx &pa ol A, B perpridovel twa doidud
éldeoova dvre tov I ( I' dga éAdyierog dv Pmd
tov A, B psrosivar: Omep &mer deifar.

Ag'.

E¢v dvo douBpol aeitdudy tiva peredory,
xal 0 Zldyiorog UX avrdv pergodpsvos Tov
avTov uETQIosL.

4dvo pag ceuduol ol A, B agududv twwa tov I'd
perpelrmeay, élayioroy 0t tov E° Aédyw, Ot xel 6 E
tov I'd peroel.

E¢ yap oY peroer 6 E wov I'd, 6 E tov AZ pe-
o0y Aanérw favrov éAdocova tov I'Z. xal émel of
A4, B ©ov E pcrgovav, 6 0t E vov AZ perpst, xal
ol A, B &pa 1ov AZ pergrjgovay. peTovor 0% xal

2. mc] insert. m. 1 p H] in ras. P. 3 ovtmc ) Z
noog 09 E] mg. . Post E add. P: ¢il’ ¢ o A meog oy
B, ovtmg 0 ® mgog tov H; del. m. rec. xal o doa] foriy
aoamgp 4. 2} € P, corr. m. rec. E} H P, corr. m.
rec. 6] Z P, corr. m. rec. H} E P, corr. m. ree. 8.
tovg] Tov p. E H] H, E B. 12. petgijoovay B. 13.
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A> H= B> 6. itaque 4: B = 6 : H [prop. XIX).
werum 4 : B = Z : E. itaque etiam Z: E=6:H.
uwerum Z, E minimi sunt, minimi autem eos, qui
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur, maior
maiorem et minor minorem [prop. XX]. itaque E
numerum H metitur. et quoniam 4 numeros E, H
multiplicans numeros I', 4 effecit, erit E: H=1I": 4
[prop. XVII]. uerum E numerum H metitur. quare
etiam I’ numerum 4 metitur [def. 20] maior mino-
rem; quod fieri non potest. itaque 4, B nullum nu-
merum numero I' minorem metiuntur. ergo I' nu-
merum minimum metiuntur 4, B; quod erat demon-
strandum.

XXXV,

Si duo numeri numerum aliquem metiuntur, etiam
quem minimum metiuntur numerum, eundem metietur.
Duo enim numeri 4, B nu-

A ! By 1 . .

I ) , 4 merum aliquem I'4 metiantur,
z minimum autem E numerum,

——tE dico, etiam E numerum nume-

ram I'4 metin.

Nam si E numerum I'4 non metitur, E nume-
rum 4Z metiens relinquat se minorem I'Z. et quo-
niam 4, B numerum E metiuntur, E autem numerum
AZ metitur, etiam 4, B %umerum 4Z metientur.

dvta] om. Vo 15. 1’ BY, P m. rec., 15" p. 16. Post
dav ras. 8 litt. BV. pergriomar p, pevedoe PVe.  20. xaf
supra m. 1 P, 22, ov] @7 Avgust ral r B. 4z
24 p, T4V in ras., ¢. 28. pergricovaiy. pergodor] -0t
pereov- add. m. 2 B; peroioover pergovor Vpo; pergovorr.
petgover P.



10

15

20

262 STOIXEIQN ¢’

Slov tov I'd" xal Aowmév &ga tov I'Z uergricoveiy
éAdesove Gvie tob E° Gmeg éorly ddvvavov. odx
doa oY pevoel 6 E vov I'd" pevgel doar Omep Ede
delbas.
is’.

Totév doidudy dodévrimy sigeiv, ov édd-
ZL6TOV pergovoLy dotdudy.

"Egtwcay of dodévres tosly dpiduol of 4, B, I™
Ozt 09 evpelv, Ov éAdyioTov werQovow dQuiudy.

Eiljpdm yap tmé dvo tév A, B éldyorog pe-
rgovuevog 6 4. 6 0y I’ tov A fjvoc pevoel 1 ov ps-
tpel. uerQslrw modregov. pergover 0% xal of 4, B
v 4° of A, B, I'" &ga tov A pergoveww. Adyw 41,
Ot xal ldyerov. & yap pif, werpidovew [twal
apidudy of 4, B, I' lidocove Svia tov 4. peteel-
tooay tov E. énel of 4, B, I" tov E petgoveiy, xal
of A, B &gx tov E pergovoww. xal 6 éAdyietos dpa
vnd tov A, B pergovusvog [vov E] usvorjoss. éAd-
yiotog 0 Vmwo rov A, B pergovuevds dotiw 6 4 6 A
goe vov E perprios. 6 pelfov tov éldocovar Omep
dotly advvarov. ovx dge of A, B, I' uergricovel tiva
agududy éldocove Svie Tov A° of A, B, I'" &pa éid-
qeoTov oV A usteovoiw.

My} petpsire Oy mddw o I' tov A, xal slhijpde

5. 1" BV, 18’ p. 9. pumloovdw P. 10. zév] in
ras. . 11. 67)] dé P. 18. &pa 4, B, I"' V. peveovas
Voo, pererjsovey P. &7] om. Vq: 14. petonoovar V
et corr. ex mergeloovar . nuya] om. Pp. 15. aou&pov]
om. p.  {ldosove] nva aeuﬂ'pov dldzrova p.  16. émel ooy
Vo. pergaver PVpo. etorjcovoy P et comp. p; pe-
teoior V. 18. tov E] om ; 20. puqncn] comp. p
ras. . 21. I'] insert. postea @. pererooveiy B, pnqomu an
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uerum etiam totum I'4 metiuntur. quare etiam reli-
quum I'Z metientur numero E minorem; quod fieri
non potest. itaque fieri non potest, ut E numerum
I'4 pon metiatur. ergo metitur; quod erat demon-
strandum.
XXXVI.
Datis tribus numeris, quem minimum metiuntur

numerum, inuenire.
Sint tres numeri dati 4, B,

oportet igitur, quem mini-
mum metiuntur numerum, in-
uenire.

sumatur enim, quem duo
———E numeri 4, B minimum meti-
untur, 4 [prop. XXXIV]. I igitur numerum 4
aut metitar aut non mnetitur. metiatur prius. uverum
etiam 4, B numerum 4 metiuntur. itaque 4, B, I
numerum , 4 metiontur. iam dico, eos eum etiam
minimum metiri, nam si minus, 4, B, I' numerum
numero 4 minorem metientur. metiantur numerum
E. quoniam 4, B, I' numerum E metiuntur, etiam
A, B numerum E metientur. quare etiam, quem
minimum metiontur 4, B, numerum E metietur
[prop. XXXV]. quem autem 4, B minimum meti-
untur, est 4. 4 igitur numerum E metitur, maior
minorem; quod fieri non potest. itagque 4, B, I'
nullum numerum numero 4 minorem metientur. ergo
A, B, I’ numerum 4 minimum metiuntur.

rursus ne metiatur I" numerum 4, et sumatur,

—id r.

22, I'] om, P. 23, perorcovey P, comp. p; pergodor V.
24. 37) 8¢ p.
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oo tdv I'y 4 éAdyiorog pergovuevog cqiduds o E.
énsl of A, B tov A pergovow, & 0t 4 tov E pe-

‘roel, xal of A, B dpa tov E ustgovowy. peroel O}

xal & I'[vov E' xal] of 4, B, I" dga tov E petgoveiv,
Ayo 81, Ote xal dyorov. & pag wi, pererdovel
e of 4, B, I' éidecova Svia ot E. perpelrmoay
tov Z. énel of 4, B, I" tov Z perpovowv, xal of 4, B
doa tov Z pergovow. xal & &Adyiorog &ga Vmd TaY
A, B pevpovusvos tov Z pevgrjoe. fddyierog 8} dmo
v A, B perpovusvds oty 6 4° & A dpa tov Z
peroel. pergel 6k xal 6 I' tov Z of 4, I' dpa tov
Z pevgovow: dove xal 0 éldyorog vmd tov A, I
pergorusvog tov Z petgrider. 0 0t éAdyiorog Umd Tadw
I, 4 pevgovusvds éoviv 8§ E° & E éga tov Z pevoet
6 ueltov tov éldocovar Omep fotly advvarov. ovx
dpa of A, B, I" petoricove! twa agidudv éidocove
dvre vov E. 6 E &ga éldyiorog v vmd tév A, B, T
psrositar: Omep &8ec dstiar.

g
'Ecv dgidpog vmwd tivog doiduod perofrac,
0 REToovpcvos dpdvvgov uégog Efsr tH pe-
TQovVTL.
"Aoududs yap 6 A Umé twog aguduod tov B ue-

1. aou&pog om. p. 2. pevgovar V. 4] corr. ex 4 p
m. 2. 8. Post B in p m. 2 insert. I pevgricovey P, pe-
zgovoL Vo, comp. peteel — 4: perovay] om. p. 4.
toy E. xal] om. P. I'] supra m. 2 V. petorjgover P, pe-
teotiat V. 6. 87] om. Vg. pET nawaw B, comp. p;
pergovae V. 6. mva] om. [p uve lanova upt&y.ow Sy-
tx p. 7. perovory, %al of 4, B apa tov Z] mg. ¢ (ue-
TQovas). pergovor Vp. xal of A B doa wov Z peTeovoiy]
mg.m. 2 V. 8. peroovoiy] pnqqaovm , comp. p, in ras. @.
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quem I', 4 minimum metiuntur numeram, E [prop.
XXXIV]. quoniam 4, B numerum 4 metiuntur, et
4 pumerum E metitur, etiam 4, B

A—— . . .
B humerum E metiuntur. uerum etiam
—_ . .

I’ numerum E metitur. itaque 4, B,I"
I 1 . . .

numerum E metiuntur. iam dico,
J— . . . . .

E eos eum etiam minimum metiri. nam

e |

8l minus, 4, B, I' numerum aliqguem
minorem numero E metientur. me-
tiantur numerum Z. quoniam 4, B, I' numerum Z
metiuntur, etiam 4, B numerum Z metiuntur. quare
etiam, quem minimem metiuntur 4, B, numerum
Z metietur [prop. XXXV]. uerum quem minimum
metiuntar 4, B, est 4. 4 igitur numerum Z meti-
tur. uerum etiam I’ numerum Z metitur. itaque
4, I' pumerum Z metiuntur. quare etiam quem mi-
nimum metiuntar 4, I', numerum Z metietur [id.].
uerum quem minimum metiuntur I, 4, est E. itaque
E numerum Z metitur, maior minorem; quod fieri
non potest. itaque numeri 4, B, I nullum numerum
numero E minorem metientur. ergo E minimus est,
quem A, B, I' metiuntur; quod erat demonstrandum.

p—————Z

XXXVIL

Si numerum numerus aliquis | metitur, is, quem
metitur, partem habebit a metiente denominatam.
Numerum enim .4 numerus aliquis B metiatur.

9. 1o Z — 10: pergodpevos] om. p.  12. pergricoves p.  doze)

om, P, doa vmo P. I', 4 p. 14. I', 4) Pp; 4, T
BVo. 16. B] om. p. pstqqaomu] PB, comp. p; pe-
teover V. dlatrova vod E wra p. . 4 B (post add.

m. 1, ut posthac saepius), V, P m. rec , p p 20. peteeitar .
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toelabw: Adyw, Ore & A Oopdvvpov pdpos Fam
= B.

‘Ocdxig yag 6 B tov A perpsl, rosavrar povddeg
fovwgay év vo I. émel 6 B tov A pevgel xara vag
év tp I’ povddag, uerost 0% xal 9 4 povag tov I'
deududy xate tég v atrg povddag, iedaxig deo 7 A
poveg tov I' aguBudy perget xal 6 B tov 4. éval-
Ak @pa lodxig | 4 povag tov B aeududv ustgel xal
0 I tov A° 0 doa pégog éotlyv 9§ A povig oy B
doudpov, 1o avro pégog fotl xal 0 I' vov A. 1 6t 4
poveg toU B couduod pépog éotly oudvvgov avre”
xal 0 I' &pe tov A pégog éotly dudvvgov e B.
dots 6 A uégog &er vov I' dudvvpov Svre 16 B*
Omep &0s Osttou.

14

Aq'. .
Eav doiufpog péeog &gy o6tiody, Umd oum-
vigov agidpod perondiosrar v ufget.
"doiduog yop &6 A pégog éyévw oviovy Tov B, xal
©6 B uépsr dudvvpog Eore [agududg] 6 I Adyw, 8t
I’ ©ov A pergel.
’Enel yap 6 B tov A uépog éotlv Sudvvpov T
I, Zov 8} xel §) 4 poveg vov I' pégog dudvvpoy
avte, 0 doa pépog éotly ) A povag Tov I' dgiduod, o
atrd uégog dotl xal 6 B 1ot A lodug oo 5 A po-
vag ©0v I' agududy pergel xal 6 B wov A. évaldot

2. t6] corr. ex rom. 2 V. 4. to]om. p. I')eras. V.

10, pepog] mg. ¢. 13. I'] in ras. @. Opovvpor tov rp
&vta] 6v- supra m. 1 P;om. p. 15, g” BV, P m. rec.; pa p
16. vxé} m. 2 B. 18. wov] ©6 Py, et e corr. V.

opdvvpoy p. aubpds] om. Pp, 20. 4] corr. ex B p m. 2
21. 56:[91’ dotl nal V.  22. fouuw PB, comp. p.  23. pé-

Q0s ea R
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dico, numerum 4 partem habiturum esse a numero
B denominatam.

b Nam quoties B numerum 4 me-
+—B titur, tot sint unitates in I. quoniam
p—— I B npumerum A secundum unitates
— 4 numeri I" metitur, et etiam unitas 4

numerum I secundum unitates eius metitur, 4 unitas
numerum I" et B numerum 4 aequaliter metitur. itaque
permutatim 4 unitas numerum B et I' numerum A
aequaliter metitur [prop. XV]. itaque quae pars est
4 unitas numeri B, eadem pars est eliam I' nu-
meri 4. uerum 4 unitas numeri B pars est ab
ipso denominata. ergo etiam I' numeri 4 pars est
a B denominata. quare 4 partem habet I' a B
denominatam; quod erat demonstrandum.

XXXVIIL

Si numerus partem quamlibet habet, numerus a
parte denominatus eum metietur.

4 | Numerus enim 4 partem
——iB quamlibet habeat B, et a parte
— T . B denominatus sit I. dico, nu-
—ad merum I’ numerum A metiri.

Nam quoniam B numeri A4 pars est a I denomi-
nata, et etiam 4 unitas pars est numeri I" ab ipso
denominata, quae pars est 4 unitas numeri I, eadem
pars est etiam B numeri 4. itaque 4 unitas nume-
rum I' et B numerum 4 aequaliter metitur. itaque
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doa lodxig ) A povag vov B deuduov perost xal 6 I
tov 4. 0 I' dpa ©ov A pergel* Gmeg £de delfau.

A9

‘doLdudv evoelv, 0 fAdyiorog av Efe T
dodévra uépn.

"Eotm t dodévie uépn ta A, B, I det % doid-
uov evgeiv, Og fAdyiovos dv Eee ta A, B, I’ péon.

"Estwoay pap vols A, B, I' uépeoww dudvvuor agid-
pol of 4, E, Z, xal elirjpdo U6 vov 4, E, Z édy-
6tog pereovpsvog deuduos 6 H.

‘0 H é&pa opdvvpa uéon £yer volg A, E, Z. ol
0t 4, E, Z opdvvue uégn éotl va A, B, I 6 H dpa
&yew va A, B, I' péon. Aéyw O1, ot xal éddyioros dv.
& yap pif, éorar tig tov H éldocmv aeududs, o5 ke
ve A, B, I" uéen. ¥otw 6 ©. Znel ( ® &a v A,
B, I' uéen, 6 @ &ga vm6 OuVVR@Y GQLIpGY ueTondf-
oevar volg 4, B, I' uépeowv. tolg 8% 4, B, I' pépsowv
oudvvpor aquiuol elow of 4, E, Z* 6 @ &ga vmd
tov 4, E, Z pergsizar. xal éoviv éldocov vov H:
Omeg Zotlv ddvvarov. olx dga Eorar Tig tov H éhdo-
owv agududs, o &ta ra A, B, I' uéon" Smeq &0s1 dctou.

1. loaxig] om. p. 8. pa’ BV, P m. rec.; uf p. 6.
fotw ra do8évia péen] supra m. 1 p. 8. fotmoay] -eaw
supra V. yég] om. BVpg. 9. xal s£r}¢p8‘m v%0 oy 4, E Z}
mg. ¢. 6 vxo BVpyp. 10. Post & H add. Theorr: éxel (l:s
o0y Vo, xal éxel P m. rec.) 6 H vno rav 4, E, Z pereeita
(BVpyp, P m. rec.). 11, dea] Pp, om. BV 9. 12. Zo1/]
focty PB, om. p. ] om. P, I'] supra m. 1 V. 14,
Post uj add. Theon: o H fidziovos dv fzes ta A4, B, I uéoy
(BVpe, e yeo py 6 H dldyiorog dv mg. ). Eazar] fora Pp.

teg] supra m. 2 V. 16, péen] om. P. 19, flerrwy P, 21,
Ante douudg eras. 65 V. In fine: Evxlefdov oroigsiov ¢’ PB.
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permutatim 4 unitas numerum B et I' numerum A4
aequaliter metitar [prop. XV]. ergo I' numerum 4
metitar; quod erat demonstrandum.

XXXIX,

Numerum inuenire minimum, qui datas partes ha-
beat. ,
Sint datae partes 4, B, I'.

A4 B
+——1 +—— 1— oportet igitur numerum inuenire
— 4 . E  minimum, qui partes 4, B, I
——e i Z habeat.

A partibus enim 4, B, I" de-
®  nominati sint numeri 4, E, Z,
et sumatur!) numerus H, quem 4, E, Z minimum me-
tiantur. H igitur partes habet a numeris o4, E, Z
denominatas [prop. XXXVII]. uerum a 4, E, Z de-
nominatae partes sunt 4, B, I itaque H partes 4,
B, I' habet. iam dico, eum etiam minimum esse.
nam si minus, erit numerus aliquis numero H minor,
qui partes 4, B, I' habeat. sit ®. quoniam & par-
tes 4, B, I habet, numerum @ metientur numeri
a partibus 4, B, I' denominati [prop. XXXVIII].
uerum a partibus 4, B, I' denominati sunt numeri
4, E, Z. itaque @ numerum numeri 4, E, Z metion-
tur. et minor est numero H; quod fieri non potest.
ergo non erit numerus numero H minor, qui partes
A, B, I"' habeat; quod erat demonstrandum.

1—
L

1) Itaque Euclides hic quoque prop. 86 de tribus tantum
numeris demonstratam tacite ad quamlibet numerorum multitu-
dinem transtulit, sicuti supra in prop. 33 eodem modo prop. 8
tacite dilatauit (u. p. 2656 not.).
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o’

" ‘Eav @iy d601dnmotoiy doidpol éEijg dvd-
Aoyov, of 8} &xpot alrdv mpdTOL WPOS dAA1-
lovg d6iy, éAdyiotol £ldL TdY TOV avTov Ad-
yov égdvrey evrols.

"Eermcay o6mocoioty aguduol éEfig avdioyov of
A, B, T, 4, ol 6} dxgos adradv of A, 4, medror medg
alijdovg éotmeay” Adyw, Gti of A, B, I, 4 éldyiovol
elor tdy tov avtdv Adpov Eydviav airolg.

Ei yap u1, formouy éAdrroves tov A, B, Iy, 4
of E,Z, H, ® év 1¢ avrg Adyp Svreg avrols. xal
énel of A4, B, I, 4 é&v ¢ avig Adye &6l Tois E, Z,
H, 8, xal éotv loov ©o miijPog [tév 4, B, I, 4] 16
xAnde [tév E, Z, H, 8), 8.’ loov dea éorlv og 6 A
7edg tov A4, 6 E mog tov ©. ol 8t A4, 4 medroe,
ol 0% medror xal éAdyioror, of 0% éAdyioror dgLd-
pol pergover Tovs TOV avrdv Adyov Eyoviag lodxig
8 te pelfov Tov peltova xal 6 éAdeowy tov éAdccova,
Tovtéoriy § t& fyovusvog TOV Nyovpevov xel 6 émd-
pevog Tov Emdusvov. ustgel doa 6 A tov E 6 pel-
fov tov Zldosovar Bmsp Zotlv advvarov. ovx Goa

Edxleldov oroiyslov £ : 7 V. Post titnlam in textu scholi-
um ad VII, 39 habent Vpop; u. app. 4. adov] om. V.
eloww PB. 9. elaww B. 11. H] postea insert. V. 12
4] postea insert. V. eloiy B. 18. xal dotiv — 14: 6] mg.
m 2V. 18.tév 4, B, I, 4] om. P. 14. tév E, Z, H, O]



VIIL

I

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt
eorum, qui eandem rationem habent.

Sint quotlibet numeri inter se proportionales dein-
ceps 4, B, I', 4, et eorum extremi 4, A4 inter se
primi sint. dico, numeros 4, B, I, 4 minimos esse
eorum, qui eandem rationem habeant.

A—— —— E

Bi | I 1 Z
I 1 ! 1 H

At 1 10

Nam si minus, numeri E, Z, H, ® numeris 4, B,
I', 4 minores sint eandem rationem habentes. et quo-
niam 4, B, I', 4 et E, Z, H, ® in eadem ratione sunt,
et multitudo multitudini aequalis est, ex aequo erit
[VII, 14] 4 : 4 = E: ®. uerum A, 4 primi sunt,
primi autem etiam minimi sunt [VII, 21], minimi
autem numeri eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maiorem et minor minorem
[VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et sequens
sequentem. itaque 4 numerum E metitur, maior

om, P. 18. 6 re pslffoy — 19: rovréory] P; om. Theon
(BVeg). 21. adbvarov] dromoy V.
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of E,Z, H, ® é\dedoveg Svreg tov 4, B, I', 4 év
T avtg Adyp slely atvols. of A4, B, I', 4 &pa
éAdyiorol elor tav TOV avtdv Adyov éydvremv avrols
Omep £0se Oelbou.

B

Aoduovs evosiv ékfjg dvdioyov élagiarovg,
Soovg dv émizaky Tig, év td Sodévt Adya.

"Estm 6 dodslg Adyog év éAaylerois coudmois 6
100 A meds tov B ds& O aeuduovs svesly Ekfg
dvdloyov élaylerovg, Odovg dv Tig émuraly, v T
t00 A mpdg tov B Adyo.

Emiterdydooay O téecapsg, xal 6 A Eavrdv
wodlawiaoideag tov I' moielrm, tov 8¢ B moliamia-
duddes vov A mowsltm, xal frv 6 B Ecvrov molla-
wAacweoag tov E mowelrw, xal &1t 6 A vovg Iy, 4, E
moldemdacidcns tovg Z, H, ® mowsirm, 6 6% B tov
E moiiamiacidoas tov K moisiro.

Kol énel 6 A favtdv plv moldamiacidoag tov
I memwoinxev, tov 8% B moldewdaocidoeg tov A me-
wolnxev, fotv Goa @g 6 A medg tov B, [oDrag]
0 I’ mpdg 1ov 4. makw, énel 6 ulv A rov B mol-
lamladicoag Tov A memolnxev, 6 8% B éavrov molia-
nAadiccag tov E memolnynev, éxdregog doa tov A, B
1ov B mollawieoidoag éxategov tov A, E memwolnxev.

8. ¢loww P, avroig] om. V. 7. ng dmraky P. 9.
£Ene] supra m. 2 V, om. ¢. 10. émeraky R Vy 12.
tégooges| & P et post ras. 1 litt. B. 18, tov O B — 14:
moelto] om. @. 18. pér] om. V. 19. memolnxev] (prius)
memolnxe Veg. 20. Ante foruy add Theon: deiduos 1 0 4
dvo tovg A4, B uollunlumuoac tovg I, 4 memolymey (BV o).
T0¥] msert P. ovrog] om. P. 21. pév] P, om. BVg.
24. tov] tov P.
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minorem; quod fieri non potest. itaque E, Z, H, 6
eandem rationem non habent ac 4, B, I', 4, quibus
minores sunt. ergo 4, B, I’y 4 minimi sunt eorum,
qui eandem rationem habent; quod erat demonstrandum.

IL

Numeros inuenire minimos deinceps proportionales
in data proportione, quotcunque propositum erit.

Sit data proportio in numeris minimis') 4: B.
oportet igitur numeros inuenire minimos deinceps pro-
portionales in proportione 4 : B, quotcunque propo-
sitam erit. — propositum sit, ut quattuor inuenia-
mus, et sit 4>X A =TI, A>XB=d, B><B=E,
AXTDI =2 4A>X}Xd4d=H A}XE=6, BXE=K.

——id ft————
[ 1B ! 14
k 1E
H
Zt \ -
1 10

et quoniam A >< 4 =TI et 4>< B == 4, erit
A:B=1TI:4 [VII, 17].
rursus quoniam A4 >< B = 4 et B >< B = E, uterque
A, B numerum B multiplicans utramque 4, E effecit.

1) Si proportio data minimis numeris proposita non est,
per VII, 83 minimos inueniemus eorum, qui eandem ratio-
nem habent.

Kuclides, edd. Heiberg et Menge, II. 18
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foty dpa og 6 A mpds Tov B, ovtwg 6 A meds
wov E. @Al &g 6 A mpog wov B, 6 I’ mpdg tow
d° xal dg dex 6 I' mpdg tov 4, 6 4 meds tov E.
xal nel & A vovg 'y 4 moAdamladidcas tovs Z, H
5 memoinxeyv, Eoty dpa dg 6 I' mpdg tov A, [ovTwg)
0 Z mpog tov H. ag 8¢ 6 I' mpog tov 4, otrag
7w 6 A4 mwedg tov B* xal og &pa 6 A mpog Tov B,
6 Z mpdg tov H. mddiw, éxel 6 A vovg A, E mol-
Aamiaoieong rovg H, ® memolnxsv, fovv dpa g 6
10 4 mpdg tov E, 6 H mpds wov ©. aAl’ ag 6 4
7eog Tov E, 6 A medg tov B. xal og doa 6 A
nedg tov B, obtwg 0 H mpog tov O. xal émsl of
A, B ©ov E mollamdaciddavrsg vovg @, K memoinna-
6w, fotw dpa ag 0 A meog Tov B, ovtog 6 O
15 meds tov K. @Al ag 0 A4 meég tov B, ottwg O
1e Z mpdg tov H xal 6 H mpdg tov @. xal dg &oa
6 Z mpog tov H, ofrmg & ¢ H mpog tov @ xal
0 O mpog ©ov K* ol I'y 4, E épa xal of Z, H,
0, K avdloydy elow év t¢ tov A medg tov B Adyw.
20 Afy@ 07, 8t xal éAuytovor. émel yap of A, B éid-
yt0t0l &lor v TOV avrov Adyov éydviev avrols,
ol 0t dAayieror tdv TOV avtCyv Adyov éydvroy med-
tor mwpdg addqiovg &lolv, of A, B &pa medTor MEOS
gddidovg eloty. xal éxdregog plv t@v A, B favtdv
25 moAdamiaoiaoag éxategov tav Iy, E memolnxev, éxa-
regov 8¢ wov I', E moldamwiaowidag éxdtegov Tdv
Z, K nmemoimxev: of I'y E doa xal of Z, K mparor
moog dAldovg elolv., édav O} dewy Smodoioty deud-
pol éfg avdaloyov, of O} &xgor alrdy medror meds

2.6 '] oftwg & I' Vo. 3. nal o¢ dea 6 I' meog tov )
mg. m, 2 V addito in fine ovrwg. & 4] nal 6 4 V, obrug
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itaque 4:B=4:E [Vl 18]. uerum A:B=1I":4.
quare etiam I': 4 = 4 : E. et quoniam 4 X I'=2Z
et A Ad=H erit I': 4=2Z: H [VI], 17]. uerum
erat I': 4= A4:B, quare etiam 4: B = Z: H. rur-
sus quoniam 4 <X 4 ==H et 4>< E = @, erit [VI],
17 4: E= H: 6. verum 4: E= A4:B. quare etiam
A:B=H:0. et quoniam
AXE=6 ¢ B><E=XK,
erit [VII, 18] 4: B=@: K. uerum
A:B=Z:H=H:0,

quare efiam Z: H=H:0® =0: K. itaque I, 4, E
et Z, H, ®, K proportionales sunt in proportione A : B.
iam dico, eos etiam minimos esse. nam quoniam 4,
B minimi sunt eorum, qui eandem rationem habent,
minimi autem eorum qui eandem rationem habent, inter
se primi sunt [VII, 22], 4, B inter se primi sunt. et
uterque 4, B se ipsum multiplicans utrumque I, E effecit,
utrumque autem I', E multiplicans utrumque Z, K effecit.
itaque I', E et Z, K inter se primi sunt [VII, 27].%)
sin quotlibet numeri deinceps proportionales sunt, et
extremi eorum inter se primi sunt, minimi sunt eorum,

1) H. e. I et E primi sunt inter se et item Z et X. nu.
meros I', E, 4 corollarii causa per totam propositionem
respicit.

nal & 4 . E] e corr. V. 4. tovg] corr. ex tob V. -rovv]
corr ex zo# V.  b. oftog] om. P. 8. H) seq ras. 1 litt

é HJ mmncoanetm 2 V. aia’ wc]meé‘éP 12.
ovrmc el P, 14. ofrog] om. Bch 15. @11’ ] é8elyon
8% xaf Theon (BVg). 17. 7e] om. P. 19. loymg supra.
m. 2 B. 21 elowy P adrois — 22: éxovrav] om
Post £y6vtor add. avrois Vo, et supra m. 2 B, 24. elof Vzp
27. K] (alt.) H o. 29. 8¢} om. g.

18*
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diijhovs oo, éAdyerol elow Ty Tov avrov Adyov
éydvrav avrols. of I'y 4, E Goa xal of Z, H, ©, K
Adyovol elow Tav TOV avtdv Adyov Zydvtav toig
A, B* 3mep &8 dctkar.

Hogiope.

'Ex 01 tovtov @avegov, Ot éav toels apuduol
tfig dvddoyov dAdyoTor @6l TV TOV adtov Adpov
édvriov avrolg, of &xgor avrdv tsvpdywvol &louw,
éov O} réeoages, xvfot.

y. .

‘Eav @owv 6modoiotv doidpol éEfjg dvdilo-
yov éidyiotoc T@v Tov avtov Adyov €xdviav
avtolg, of &xgot avTtdv mewrToL mwedg adifjiovg
elalv.

"Eotw6ay omodorovy deibuol Effg dvdloyov éid-
JLOTOL THY TOV avTiv ldyov éxo’wmv avrolg of A,
B, T, 4 Ayw, Gm of axgor avtdv of A, 4 HEBTOL
wedg aAdijiovg eloiv.

Eliqpdecay yap 0vo ulv agiduol éldyeror dv
t@ tov A, B, I', 4 ioyo of E, Z, toeig 02 of H, @,
K, xel é&fg évl mielovg, fmg to Aapfavousvov misj-
dog loov pévnrar t mAnde tav A4, B, I, 4. &ldij-
pdwear xal fotwmoav of A, M, N, 5.

1. elorwy PB. 2. K] corr. ex I'm. 2 V. 5. xopioua]
mg. m. 2 V, om. . 6. {dv] &v seq. ras. 2 litt. P. 7.
aaty §1azwtol Vo. dow B. léyov] mg. . 9. 3¢] supra
m 2 V. nadapec} é B. 17. I'] postea insert. m. 1 V.
20. of H] corr. ex ofi m. 2 B. 21. K] in ras. P. nocl']
supra, ‘add. of m. 1 P; el dsf B. Ewg o0 Theon (BVg),
Zwg &v August. 23. Fatmaav] -» e corr. m. rec. P.
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qui eandem rationem habent [prop.I). ergo I, 4, E
et Z, H, 6, K minimi sunt eorum, qui eandem ratio-
nem habent ac 4, B; quod erat demonstrandum.

Corollarium.

Hinc manifestum est, si tres numeri deinceps pro-
portionales minimi sint eorum, qui eandem rationem
habeant, extremos eorum quadratos esse, sin quattuor,
cubos.?)

IIL

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt
minimi eorum, qui eandem rationem habent, extremi
eorum inter se primi sunt.

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,
B, I', 4 minimi eorum, qui eandem rationem habent.
dico, extremos eorum 4, A inter se primos esse.

sumantur enim duo

——t4d +————AB +———T L.
numer: minimi 1 pro-

4
I \E l zZ portione numerorum 4,
- 'H ) B, I, 4 [VH, 33] E,
VK Z, tres autem H, 0, K
4 M . N et deinceps uno plures

[prop.I1], donec multitu-
- do sumpta aequalis fiat
multitudini numerorum 4, B, I, 4. sumantur et sint
A, M, N, 5. et quoniam E, Z minimi sunt eorum,
qui eandem rationem habent, inter se primi sunt

I)NamA:BsF:d=d:EetF=A’,E=B".
practerea 4: B=Z : H=H: 0= 8: K et Z=A<TI'=4%
K = B >< E = B*
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Kal énel of E, Z éidyperol &lor tov vov avrov
Adpov éydvrav avrols, medror mpds dAdtiovg elalv.
xol émel éxdregog tov E, Z favrov ulv mollamia-
owdoeg éxdregov toy H, K memolnyxev, éxatepov &t
t6v H, K mollamlaoidoag éxdregov tov A, 5 mwe-
molnxev, xal of H, K doa xal of A, 5 mpdror mpog
adindovs &lolv. xel émel of A, B, I’y 4 éidyevol
glor Tov TOv avtov Adyov éydviev aidroig, slol OF
xel of 4, M, N, & édyioror év 16 alrd Adye dvreg
toig A, B, I'y 4, xal oty loov ©0 miydos tdv A,
B, I', 4 1¢ wmijde tév 4, M, N, &, Exaotog &pa
tév A, B, I, 4 éxaore tdv A, M, N, 5§ loog éoviv-
foog dpa fotly 6 utv A e A, 6 0 4 16 5. xal
glow of A, 5 mpdror meog aiifjlovs. xal of A, 4
doa modtor meog dilfjlovs &lolv: Omee £der deifar.

é’.

Adywv dodéviwv omoomvovy v élayioroig
ceidpols agedpovg evoely éktjg dvdloyor éha-
ziorovg v toig dodeior Adyoug.

"Eorwcay ol dodévreg Adyor év fAaylorog agud-
pols 8 & Tov A mog tov B xal 6 rov I' medg
v 4 xal & 6 tov E meds tov Z* del O doud-
povg evoelv éEfig avdiopov flaylorovg &v T TH TOD
A mpog vov B Aoye xal év té tov I mpog tov 4
xel Fre v g tov E mgog tov Z.

Elljpdwo yae 6 Umd tav B, I' éldyietog wsrgov-
pevog aoududg 6 H. =xal oodug ulv 6 B wov H

1. xal éxsl — 8: éaveov pév] of &ea dxpor avray of 4, X
medtor meog aldnlovg eloly. éxel yag of E, Z nedrtor fndregog

3% evtdv favroy Theon (BVg). 1. sloww P. 4. K] eras. V.
5. tov A] oy A P. 6. xaf] om. BVyp. xal of 4, & — 1:
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[VII, 22]). et quoniam E XX Ee=H, Z <X Z = K
[prop. II coroll.] et E>X H= A, Z>< K == 5 [id.],
et H, K et 4, X inter se primi sunt [VII, 27]. et
quoniam A4, B, I, 4 minimi sunt eorum, qui eandem
rationem habent, et etiam 4, M, N, X minimi sunt
in eadem ratione ac A, B, I, 4, et multitndo nume-
rorum 4, B, I, 4 multitudini numerorum 4, M, N, &
aequalis est, singuli 4, B, I', 4 singulis 4, M, N, 5§
aequales sunt. itaque 4 == 4, 4 == 5. et 4, 5 inter
se primi sunt. ergo etiam 4, 4 inter se primi sunt;
quod erat demonstrandum.

V.

Datis quotlibet rationibus in numeris minimis nu-
meros inuenire minimos deinceps proportionales!) in
rationibus datis.

Sint datae rationes in numeris minimis A : B,
I': 4, E: Z. oportet igitur numeros minimos inuenire
deinceps proportionales in rationibus

A:B, I': 4, E: Z.

sumatur enim, quem minimum metiuntar B, I,

numerus H [VI], 34]. et quoties B numerum H me-

1) Uerba éEfjg dvdloyor hoc loco proprio sensu usurpata
pon sunt; neque enim rationes inter se aequales sunt. significat
Euclides, terminum sequentem prioris rationis praecedentem
esse posterioris. habet idem Campanus.

elaly] xoaror xal of A4, 5 Theon (BV o). 7. nol édmel — 8:
sltn} mg. m. 1 P. 7.4]om. B. 8. el eloww P; dac V.
9. flayioror] om. V. 14. zlowv] P; éxe( Theon (BV¢).
Post «Alflovg add. Theon: elaly, loog 8} 6 ply A 6 A4 6 &%
& tp 4 (BVgp). 18. dvdloyor] P; V mg. m. 1, del. m. rec.;
om. By,  19. dobeioty B.  21. rov] corr. ex t6 V.  22.
37] seq. ras. 2 litk V.  23. dwdloyor] om. BVg.
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petosl, todevtaxig xal 6 A Tov @ usrpelrm, o0dxuig
8 &6 I' vov H uevpel, todavrdug xel 6 A tov K
) ¢ \ » » 9

uerpeizw. 6 6% E tov K fjror pevoel 1 ob pevoel.
perosito meotegov. xal Oodxig 6 E tov K pevoel,
5 rodevrduig xal 0 Z vov A perpeitw. xal émel lod-
wg 6 A tov @ pergel xal 6 B vov H, fotwv doa
og 6 A mpos Tov B, oltwg 6 @ medg rov H. diax
re avre Of xal og 6 I’ mpog wov A, ottwg 6 H
ngog tov K, xal &ti oog 6 E mpog tov Z, ovrag 6
10 K moog tov A* of @, H, K, A doa étfig avdloydv
sloww &v e to tov A medg Tov B xal v vd tov I
ngog tov A xal & év © tov E meog tov Z Adye.
Ay 87, Ote xal éAayioror. &l yap v elow of @,
H, K, A éng avaloyov éhayioror &v & tolg tov A
16 wpdg 6v B xal tov I’ medg tov A xal v v tov
E mgdg vov Z Adyois, Forweav of N, 5, M, O, xal
énsl éoviv g 6 A medg tov B, otrwg & N meds
tov &, of 8¢ A, B éAayoror, of O éidyiovor ue-
ToU6L Tovg TOv avTdv Adyov &ypovrag lddug O te
20 pelfov ©ov pelfova xal o éidodwv v éldddove,
TOUTEOTIY 8 T& NpoUpEvog TOV fyovuEvoy xal O énd-
pevog Tov émdusvov, 6 B Hoa tov 5 uevoel. S
1, 8] eras. V. 2. zef] om. Vo. 9. fzs wg] in ras.

m. ree. P. 10. ®, H] e corr. post ras. 2 litt. V; H, & B.
dvdioyev] P; om, BV 11, rsiom Vo. 13, 91] eras. V.
e, H] 6 B. 14 ¢mzloyow] -1V, del. m. rec.;
om. Beg. ts] om. BVg. 15. uat] xa év w6 b. v 6] fu
wB, fuévicV 16. Post 1oyois add. V : foovral Tiveg
TGy H 6, K, 4 sgqc (mg. V) éldocoves aquﬂyol v ze toig
tov A neoc 'wv B xal tov I’ mgos tov 4 xal fri (supra V)
tov E ngog tov Z 1dyoig; idem B mg. m. 2 om. f&7g et fru.
17. dg¢] supra m. 2 N] H o. 18. of ¢ Hldyietol]

om. P.” pezgodary Vq; 20. éldrroy tov éldsrove V. 21,
] om. P.  22. dea] i 9.
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titar, toties etiam 4 numerum @ metiatur, quoties
autem I' numernm H metitur, toties etiam 4 nume-
rum K metiatur. E igitur') numerum K aut metitur

Ar— B f
I d——
Ei—— Z—

——-iN H

1 |
= (2
' | e —————1
M K
I 10} 41 !

aut non metitur. prius metiatur. et quoties E nume-
rum K metitur, toties etiam Z numerum 4 metiatur,
et quoniam 4/ numerum @ et B numerum H aequa-
liter metitur, erit 4 : B == © : H [VII def. 20. VII, 13].
eadem de causa erit etiam I': 4 = H: K et prae-
terea E:Z = K: A. itaque @, H, K, A deinceps pro-
portionales sunt in rationibus 4 : B, I': 4, E: Z.
iam dico, eos etiam minimos esse. nam si 6, H, K,
A4 non sunt minimi deinceps proportionles in rationi-
bus 4:B, I': 4, E: Z, minimi sint N, & M, O. et
quoniam est 4:B==N:5, et 4, B minimi sunt,
minimi autem eos, qui eandem rationem habent, aequa-
liter metiuntur, maior maijorem et minor minorem,
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem

[VI], 20], B pumerus numerum 5 metitur. eadem

1) Uidetor epim pro 8¢ lin. 8 scribendum esse &7; cfr.
p. 194, 23. 262, 11.
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ve avte 0% xal &6 I’ vov 5 perpel’ of B, I' &pa tov
E usrgovew' xal 6 éAdyiotog dga Vmd tav B, I
pergovusvog tov B ueterios. éldyierog 0t Umod tov
B, I' perpetrar 6 H' & H &pa tov [ peteel 6 psl-
fwv tév éidodova Omep Zotlv advvavov. ovx Foa
Zoovral twveg tov @, H, K, A éidocoves doiduol
ékfic &v 12 t@ tov A meog tov B xal to tov I
nog tov A xal v td tov E meds vov Z Adyo.
My perpelrm 0y 6 E tov K. xel eldjpdo Omod
tov E, K ZAdyporog perpovpsvos dgiduog 0 M.
xal 00ong ptv 6 K wov M pergel, vooavrdxig xal
éxaregog tov O, H éxdregov vov N, 5 perostrom,
ocdxig 0¢ 6 E tov M pustpel, todavrdxig xal 6 Z
1ov O pergelrm. émsl loduig 6 O tov N pergel xal
6 H tov B, fonww dga ag 6 ® mpos zov H, otrag
6 N mgog zov 4. dg 0t 6 @ medg wov H, obrwg
0 A meog tov B* xal og doa 6 A mdg tév B, ob-
tog 6 N mpdg wov 5. dwe ta avva Oy xal ag 6 I
meog tov A, ofrawg 6 5 mpog tov M. mdlwv, émel
lodxig 6 E ©ov M peroel xal 6 Z tov O, foniv Gpa
og 6 E mpdg tov Z, ovtwg 6 M meds tov O of N,
F, M, O &ga éng avdloydv eloww v voig rov ©s A
7weds tov B xal tov I' mpog ©ov A xal &t tod E
meog tov Z Adpowg. Adyw O, Cve xal fdyioror dv

1. B, I'], F B BV(p 2. pergodor Vo. ox6] 6 v1¢oP
psrzutou 6 H o H coa] del. m. 2 B mf pETEOovREVOG

!crw H' 6 H doa tov & peroei. H, 6 By et
in ras. V. 7. Post sEr;e in B insert. m l avaloyor T8
om. P. 8. 4] 4 iiye Vo. 16y ] om. Vo, 11. péy
m 2V, M] pi 9. 12. &, H] corr. ex H, O V;
H, & PBg. 13. M] pjj 9. 14. Eml] xal éxed V om, 2, (p
20. Zouw dea — 21: zow O] mg. . 22 nwad.o‘ymt]3
BVy. to9] zay P.  1¢] om. ch. fu] om
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de causa etiam I' numerum 5 metitur. itaque B, I’
numerum 5 metiuntur. quare etiam, quem minimum
metiuntur B, I', numerum £ metitur [V1L, 35]. mini-
mum autem B, I' metiuntur numerum H. itaque H
numerum & metitur, maior minorem; quod fieri non
potest. itaque nulli numeri numeris 8, H, K, 4 mi-
nores deinceps in rationibus 4: B, I': 4, E: Z erunt.

ne metiatur igitur E numerum K. et sumatar,
quem minimum metiuntur E, K, numerus M [VII, 34].

A I i Ei —
Bi - L z.'
H 1 18
] K f—— T
M - 1P
of Z—
M | —T
01

et quoties KX numerum M metitur, toties uterque 8, H
utrumque N, F metiatur, quoties autem E numerum
M metitur, toties etiam Z numerum O metiatur. quo-
niam & numerum N et H numerum [ aequaliter me-
titur, erit ®: H = N : 5 [VII def. 20. VII, 13]. uerum
®:H=A:B. quare etiam 4:B = N:5 eadem
de causa etiam I': 4 = 5: M. rursus quoniam E
numerum M et Z numerum O aequaliter metitur, erit
E:Z=M:0 [VI def. 20. VII, 13). itaque N, 5,
M, O deinceps proportionales sunt in rationibus
A:B, I':4, E: Z,

24. #ldyiorol elaww V. Dein add. BVe: & yae pi eloww
éldyoroe (om. B) of N, B, M, O étijg (fleyicror add. B).
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tolg A B, I’ 4, E Z Abyows. & ypap p1j, Egovral
tweg tov N, By, M, O fdecoveg doiduol éfg ava-
Aoyov év tolg 4 B, I' 4, E Z Adyoig. Eormcay ol
II, P, 2, T. xal éxel éoviv g 6 IT moés wov P,
ottwg 6 A mgdg tov B, of 6% A, B éAdyioror, of
o0} &ayiotor petgovor Tovg Tov avTdv Adyov Eyovtag
adrols lodug O TE Nyovpevos TOV yNyovpevov xal 6
émduevos Tov Emdusvov, 6 B d&oa tov P psrpsl. Oia
ta avta 07 xal 6 I’ vov P pergel” of B, I' &pa tov
P pergovow. xal 6 éAdyiovog dpa Vmd tév B, I'
peroovusvog tov P perpnos.. éAdyiorog 0t vmo Tov
B, I'" pergovpsvdg oy 6 H* &6 H &pa tov P pergel.
xal éonty wg 0 H moog tov P, ottmg 6 K medg rov
2 xal 6 K &ga vov X uevpel. pevpel 0% xal 6 E
tov Z° of E, K &pa tov X pergovow. xal & -
qL0tog dpa vmd tav E, K pergodusvog tov X us-
Toijoe.. éAdyorog 6% Ymd Tav E, K pergorusvdg
éotitv 0 M 6 M dpa tov X perpel 6 pelfov tov
éldocova omeg fotlv advvarov. ovx &pa Ecovral
nveg taov N, B, M, O ddeeovss agiduol étijg dvd-
Aoyov &v te toig Tov A medg vov B xal rov I mpig
wov 4 xal &rv tov E meog tov Z Adyoig® of N, 5,
M, O &ga étfg avedoyov éldyiorol elow év voig A
B, I' 4, E Z Ad0yoig” Gmep £0er deika.

1. 4, E, 2] om. B. el yag pv] om. BV, 2. N]
He. dvaloyor] om. BV o, 7. 2] om. BV g. 10. pe-
te0tar V. 11, fldyiotog d¢ vmo taov B, I' pergovpevog]
o ot llagioros V. 12. H] mutat. in ® m. 2, supra H
m, 2 B. H] item B. petonoer V. 13. H] uti supra B.
15. &'gog fu ¢. 18. X'} corr. ex E V. 20. avdloyow]
om, BVy, 21. zé»] om. B.  22. tov] om, B. #u] & P.
zév] om. B.  28. dvaloyor] om. BVy.  #»] om. P,
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iam dico, eos etiam minimos esse in rationibus

A:B, I': 4, E: Z.
nam si minus, numeri numeris N, 5, M, O minores
deinceps proportionales erunt in rationibus

A:B, I': 4, E: Z.
sint IT, P, 2, T. et quoniam est J1: P=A4: B,et 4, B
minimi sunt, minimi autem eos, qui eandem rationem
habent, aequaliter metiuntur praecedens praecedentem
et sequens sequentem [VII, 20], B numerus numerum
P metitur. eadem de causa etiam I' numerum P me-
titur. itaque B, I" numerum P metiuntur. quare etiam
quem minimum metiuntur B, I, numerum P metietur
[VIL 35). quem autem minimum metiuntur B, I', est H.
itaque H numerum P metitur. et H: P= K:X.)
quare etiam K numerum X metitur [VII def. 20].
uerum etiam E numerum X metitar [VII, 20]. itaque
E, K numerum X metiuntur. quare etiam quem mi-
nimum metiuntur E, K, numerum X metietur [VII, 35].
quem autem minimum metiuntar E, K, est M. itaque
M pumerum X metitur, maior minorem; quod fieri
non potest. itaque nulli numeri numeris N, 5, M, O
minores deinceps proportionales erunt in rationibus
A:B,I': 4, E:Z. ergo N, &, M, O minimi sunt
deinceps proportionales in rationibus 4: B, I'": 4, E: Z;
quod erat demonstrandum.

1) Nam H: K= T": 4 (p. 280, 8) = P: Z. tum u. VI, 18.
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’
&
Of énimedor agiduol mpdg alidfiovg Adpov
yovee tov ovyxelpcvoy éx Tav misvodv.
"Eotwmoay émimsdor dpiduol of A, B, xal tov piv

6 4 mievoal Eotwoav of I'y, 4 dgBuol, tov 0t B of
E, Z* 2éym, 8t 6 A mgog tov B Aoyov &ys ov
ouyxeipsvoy éx Todv TAsvedv.

Adyoy yag Sodévrov tob te ov & 6 I' mpdg
oy E xal 0 4 meds tov Z slijpdooay deduol

10 ékfjg éAdyioror év voig I' E, 4 Z Aoyows, of H, O, K,
dove slvar og udv tov I' mpog tov E, olrmg tov
H mpdg ©ov @, og 0% wov 4 meds ©ov Z, obrwg
zov @ mpog tov K. xal 6 4 tov E moliaxiacidong
tov A moielro.

156  Kal Zwel 6 4 wov plv I' moddandacidoag tov A
wsmolnxev, tov 02 E moldamAadiaoag tvov A memolnxey,
foriy dpa ag 6 I' mpog tov E, otrwg 6 A medg tov
Ad. og 6% § I meds rov E, otvwg 6 H medg tov O
xal &g dpa 6 H mog tov @, ottwg 0 A medg Tov

20 4. malw, énel 6 E vov 4 moldemdaciidag tov A
memolnrev, ahda uyy xal vov Z mollamdacidcag Tov
B memoinxev, Eotv Gea wg 6 A4 meds tov Z, olrwg
0 A mpog vév B. add’ @g 6 4 meds tov Z, otrwg
6 @ mpog 1ov K xal og &pa 6 @ mpdg tov K, ob-

25 tog 6 A medg Tov B. £0sly9n 6% xal dg 06 H meog
oy O, ovtwg 6 A meog tov A° 8 [oov &pa dotiv

4. pév] om. P. 8, yde] asl . 11. oy H] o H P,
12. zov 4] 6 4 P. 18, xal 6 4 — 14: moieitw] om. Theon
(BVg). eoram loco habent BVg: of dea H, &, K moog
allilovs £yovor tovg tay mlevedy Adyovs. aid’ $ 05 H 7Q0g
tov K ldyog avyxeizen éx 1ot tov H =pog tov O xul tod 710D
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V.

Numeri plani inter se rationem habent ex lateribus
compositam.

Sint plani numeri 4, B, et numeri A4 latera sint
I, 4, numeri B autem E, Z. dico, esse

A:B=T:EX4:2

[ 14 nam datis rationibus
j———————1B I':Eet 4:2%
| T 14  sumantur numeri deinceps
: 'E 1 12 minimi in rationibus I': E et
f———H 4: Z [prop. IV] H, 6, K, ita
T:) ut sit T E=H:0 et
——i K 4:2=86:K.
| 14 et sit 4><X E=A.

et quoniam A X I'=4 et d<XE= 4, erit
IP:E=A:4[VIl,17). verum I': E = H: 6. quare
etiam H:® = 4: 4. rursus quoniam E> 4 = A
[VI,16] et ExXZ = B, erit 4: Z = A : B[VII, 17].
werum 4:Z =0:K. quare etiam ®@: K = A: B.
demonstranimus antem, esse etiam H:0 = 4: 4. ergo

1) Si hae rationes minimis numeris propositae non sunt,
per VII, 83 minimos numeros inueniemus, qui easdem ratio-
nes habent.

© mgog tov K. 6 H &oa moog tov K 1éyov Exee tov avyxsl-
pevoy én tdy mlsvpdy. 1fyw ovw, ot éotly dg 0 A medg Tov
B (in ras. B), oftog 6 H mgog o9 K; punctis del. V. Dein
add. BVgp: 0 J yde (B, Vm. 1; el 6 4V m. 2; nal 6 4
neds @) 10v E mollamladidoas voy A wmoeltm. 15, xel]
om. BVg. 6 4] 8¢ @. 16. memoinxe Vo. 17. E] postea
insert. g 20. 0] 6 pév P.. 22 ofvmg & A4 — 23: mebs
Ty 2] mg. ¢.
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o3 6 H mgog tov K, [oTtwg] 6 A mpog zov B. 6 6%
H 7mgég vov K Adyov &yee wov ovyxelusvov éx tov
mievgdy: xal 6 A Hpa medg tov B Adyov Eqe tov
ovyxclusvoy éx tov mAsvpov' Omeg 06 Ostfau.

s".

‘Ecv o Omocotody deiduol Effg dvd-
Aoyov, 6 0% medTog TOV devrEQov puy peTed,
090% &Adhog 0vdelg 0vdéva pergrjose.

"Eotwoayv oOmocoioty aouduol EEflg avdioyov of
A, B, I, 4, E, 6 0} A4 tov B u1 pergelre’ Afyw,
0te 000% &Adog ovdelg oVdéva pstorjce.

Ove utv ovv of 4, B, I, 4, E ikfjg dAdfiovs ob
pergovo, @avepdv: ovdE yep 6 A tov B pergel.
Aéyw O1j, Ot 000t &Adog ovdelg ovdéve uevorjoel. &l
pag Svvardy, pergeito 6 A rov I xal Goou eloly
of 4, B, I', tocovror elijpBmday éAdyoror dgiduol
T6Y tov avTov Adyov ydviav tols A, B, I’ ol Z, H,
0. xal énel of Z, H, @ év 16 avvd Adpe &lol Tolg
A, B, I, xal éorwv loov ©6 miiPog vov 4, B, I 16
aiide tov Z, H, ®, 8. loov &pa Zerlv dg & A
ngog tov I, oVrwg 6 Z mpog tov @. xal Znel domiv
@g 6 A medg tov B, otrwg 6 Z mpog Tov H, ov
perpel 0 6 A tov B, ov pevgel dpa 000t 6 Z tov

1. odtwg]} om. P. 4] in ras. P. tdv] om. P. 2.
v K] K P. T6¥] corr. ex 16 . 8. przoeios: ¢, sed
corr. 12. E] om. g. ov] m. rec. P, 18. pergovot

Pm. 1, Vo; perericover P m. rec. 14. &l yap dvvardy, pe-
toeltm 6 A tov I') léyw ‘yao, ou 0V pergei &6 4 tov I' Theon
(Bch) 16. xal door] d6or yde Theon (BVgp), 18. &i-
oiv PB. 21. Z]Z, HB.
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ex aequo erit [VII, 14] H: K = A4: B. uerum
H:K=T:E>4:2

ergo etiam 4: B=1TI": E>< 4: Z; quod erat demon-

strandum.

VL

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et primus secundum non metitur, ne alins quidem
ullus alinm metietar.

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,

B, I, 4, E, e¢ 4 nume-

A ram B ne metiatur. dico,
B ne alium quidem ullum
I— t alium mensurum esse,

4 x iam hoc quidem mani-
E— festum est, numeros 4, B,
Zi | I', 4, E deinceps inter se
H— non metiri. nam 4 nume-
O rum B non metitur. dico,

ne alium quidem ullum
alium mensurum esse. nam si fieri potest, 4 nume-
rum I" metiatur. et quot sunt 4, B, I, tot sumantur
minimi numeri eorum, qui eandem ac¢ 4, B, I ratio-
nem habent Z, H, ® [VII, 33]. et quoniam Z H, @
in eadem ratione sunt ac 4, B, I, et multitudo nu-
merorum 4, B, I" aequalis est multitudini numerorum
Z, H, ®, ex aequo erit £:'=2Z:0 [VII, 14]. et
quoniam est 4 : B=Z: H, et 4 numerum B non me-

1) Nam H: K= H: 0> 0 :Ket H: ©=1T:E,
O:Ke=4d:2
Euclidos, edd. Heiberg et Menge, IL 19
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H' ovx &po povag dotwv 6 Z° 7 ykp povag movia
doududy pereel. xal elow ol Z, @ medvor mdg aAir-
Aovg [000% & Z dga Tov O pevger]. xal doviv ag 6
Z mpog tov O, ovtwg 6 A meog Tov I 0¥t 6 A
doa tov I' perpel. Opolwg On delbopsv, 8ti o0vdR
dAdog ovdslg ovdéva perprjest: Omsp E3s detfo.

t.

Edv @6y 6mocoioty agidpol [EEijg] dve-
Aoyov, 6 Ot modrog vdv foyarov peref, xal
Tov devTegor pevorjoet.

"Eerooey Omocoiovy apidpol &Efjs dvdioyov ol
A, B, T’y 4, 6 6t 4 vov A4 pergeira’ Aéyw, 8t xal
6 A tov B pergel.

El{ yap oV pergel 6 A tov B, ovdt &dAdog ov-
delg 0Vdéva pevorioes: pevoel 0 6 A tov A. pevoel
dpa xal 6 A tov B* Omep #0e Oeltau.

7.

Eav 8Vo aoududy perald xava to cvveyls
dvdioyov ‘umimteoiy deibpol, 800t &lg av-
tovg perald xaté to ocvverds dvdloyov fu-
winvovey douBuol, TocovroL xal &lg Tovg TOV
avtov Aéyev &yovrag [adrolg] perafd xare 7o
ovvegds avdloyov éumecovvral.

dvo yap cedudv tov A, B uetofd xave 1o
ovverds avdloyov dummrérwoav douduol of I, A,

2. petosi aqududy V. xal eloww] om. @, 8. ovd}
0 Z &a tov O peresi] om. P. 6. pezgel BV g, 8.
étng] om. P. 9. fozatov] in ras. V. 10. dsvtegov] in
ras. V.  12. xal] om. @. 14, 09] pj BVe.  15. Post
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titur, ne Z quidem numerum H metitur [VII def. 20].
itaque Z unitas non est; nam unitas omnem numerum
metitur. et Z, @ inter se primi sunt [prop. III]. et
est Z:0 = A:I. itaque [VII def. 20] ne 4 quidem
numerum I’ metitar. similiter demonstrabimus, ne
alium quidem ullum alium mensurum esse; quod erat
demonstrandum.

VIL
8i quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et primus ultimum metitur, etiam secundum metitur.

A— Sint quotlibet numeri deinceps
Bi——1 proportionales 4, B, I, 4, et 4 nu-
r— merum A metiatur. dico, A4 etiam

d—— | numerum B metiri.

nam si 4 numerum B non metitur, ne alius qui-
dem ullus alinm metietar [prop. VI]. metitur autem
A numerum 4. ergo A etiam numerum B metitur;
quod erat demonstrandum.

VIIL

Si inter duos numeros secundum proportionem
continuam numeri aliquot interponuntur, quot inter
eos secundum proportionem continuam interponuntur
numeri, totidlem etiam inter eos, qui eandem ratio-
nem habent, secandum proportionem continuam inter-
ponentur.

Nam inter duos numeros 4, B secundum propor-
tionem continuam numeri aliquot I', 4 interponantur

peterjoes add. Vo: Smae dromov' Uméxeizan 1&5 6 A v 4
petoeiv; idem B mg. m. 2. 22. avrois) om. P. 26. I']
In ras. V

19*
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xol memovjodw og & A medg tov B, ofrws 6 E
mpds Tov Z* Adym, Gt §ooi elg vovg A, B pevafd
xave T ovverds dvdiopov Eumemraxaciy agiiuol, To-
cotwos xal &l vovg E, Z perakd xete 0 Ovverds
avdioyoy éumedovvrac.

Ocdo. yag elov vy mAijder of A, B, ', 4, roGov-
to. elhjpdooay fidyieror dguduol THv TOV avTov
Alyov éyovreov tolg A, 'y 4, B of H,®, K, 4* of
dga &xgor avrov ol H, A medror meos aiijiovg
slotv. xpl émel of A, I, 4, B zolyg H, 8, K, 4 &
T ovtg Adye &lolv, xal donv Igov to mAfjdog Tdv
A, T, 4, B v nhijdea tév H, 8, K, 4, 0. leov &oc
éotlv dg 6 A medg Tov B, otrwg 6 H meds tov A.
dg 0% 6 A meds tov B, ofrwg 6 E meog tov Z° xal
g dea 6 H medg tov A, ottwg 6 E mpog tov Z.
of 0% H, A mpdror, ol 0% mpmror xal €idyioroL, of
0} ldyioror dgubuol pergovor Todg TOV altov Adyov
Eyovrag lodxig 6 ve pelfov tov pelfove xal 6 éAdo-
cov tov fAdcdova, TovTédoTiv § TE TpovuEvog TOV
Tpovpevoy xal 6 émdusvog TOV Emdpevov. [loduig
dpa 6 H vov E petost nal 6 A tov Z. G60dmg 07
0 H tov E pevgei, tocavrdxig xal éxdregos tov O,
K éxdregov tév M, N usrpeiro® of H, O, K, A &oa
rovg E, M, N, Z (lodwug pstpovow. of H, @, K, A
dpa voig E, M, N, Z &v ©6 avrd Adpo &lolv. diia
of H, 0, K, A4 voig A, I'y 4, B & 16 avté Adyo

8. 70] tov . 6. elowv B. 1. of 2lagioror V. 8.
T, 4, Bl B I, 4dBVg. of] corr. ex tovg m. 1 V. 9.
of] om. P, 10. eloiv] zlol Vo, xal émel — 11: sloly)
om. ¢, 10. I'] in ras. B, post ras. 1 litt. V. 11, elof V.
18. oy 4] 4 B.  18. fyovrag avtois BVe., 19. z£] om. P.
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Ar— E———— et iat /:B=E: Z.
——I' M————"—1  dico, quot inter 4, B
14 N + secundum proportionem
'—p% ' Z——— continuam interponan-
Hi— tur numeri, totidem
6 — “etiam inter E, Z secun-
E— dum proportionem con-
A—— tinuam interpositum iri.

nam quot sunt numero 4, B, I, 4, totidem su-
mantur numeri minimi eorum, qui eandem rationem
habent ac 4, I', 4, B [VI], 33] H, ©, K, 4. itaque
extremi eorum H, A inter se primi sunt [prop. III].
et quoniam 4, I, 4, B et H, ®, K, 4 in eadem ra-
tione sunt, et multitudo numerorum 4, I', 4, B mul-
titudini numerorum H, 6, K, A aequalis est, ex aequo
erit [VII, 14] 4:B=H: 4. ueram A:B=E:Z.
quare etiam H: A= E:Z. sed H, 4 primi sunt,
primi autem etiam ‘minimi [VII, 21], minimi autem
numeri eos, qui eandem rationem habent, aequaliter
metiuntur, maior maiorem et minor minorem [VIIL, 20],
h. e. praecedens praecedentem et sequens sequentem.
itague H numerum E et 4 numerum Z aequaliter
metitar. iam quoties H numerum E metitur, toties
uterque O, K utrumque M, N metiatur. itaque H, @,
K, A numeros E, M, N, Z aequaliter metiuntur. ita-
que H, ®, K, 4 et E, M, N, Z in eadem ratione
sunt [VII def. 20). werum H, 0, K, £ et 4, I, 4, B

24, tovg] corr. ex roig V. Z] in ras. V. loanig — 25:
Z]mg. m. 1 V,om 9. 26. K] e corr. V.
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sloly: xal of A, I, 4, B Goa tolg E, M, N, Z v 1
atrg Adyp eloiv. of 0t A, T, 4, B ékijg dvadoydy
elow xal of Ey M, N, Z &oua éttjg avolopdy slow.
6601 doe &lg tovg A, B uerald xara td cvveyds dvd-
loyov dumemroxaciy aguBuol, tosovroL xal elg Tovg
E, Z pevald xara ©o ovveyds avdioyov {umentaxaciy
apiduol” Onep Ede detfar.

9.

‘Eav 8vo0 dgiPpol medror meds aiifiovs
ooy, xal &lg avrovg pevefd xava 7o Guvverds
dvdioyov dumimtwoiy doiduol, 660 elg av-
tovs peralv xate 10 ovveyds avdioyov du-
nlntovaiy agidpol, tosovTor xal Exarigov av-
tdv xal povadog perakd xara vd cvveyds qud-
loyov éumecovvrat.

"Eotwcay dvo agiduol medror medg dAlijiove of
A, B, xal &lg avrovg pevaly xava o vveyls dvd-
Aoyov éumimeérocey of 'y A, xal éxxtlodw 3 E po-
vdg® Aéyw, or. Boot &lg tovg A, B peraftd xara to
ovveyds avoloyov lumemradxaciy doibuol, togotroc
xal Exavégov tov A, B xal tig povados perafd xara
10 ovveyds avaloyov fumecovvral.

Eliipdwoay yap 0vo pdv agudpol éldyeror év
t6 tav 4, I, 4, B Aoyp ovveg ol Z, H, tosig 8% of
O, K, 4, xal agl éfig évl mislovs, Emg dv lgov yévy-
tar 10 mAyPog avvev v miAqde tév A, I, 4, B.
slApdooar, xal éotwoav of M, N, 5, O. gavspov

1. eloév] om. P,  xal of — 2: 1oyw slofv] mg. m. 1 V,
om. . 8. zlov] (prius) eloe Vo. 10. oot PV,  11.
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in eadem ratione sunt. quare etiam 4, I', 4, B et
E, M, N, Z in eadem ratione sunt. uverum 4, I', 4, B
deinceps proportionales sunt. quare etiam E, M, N, Z
deinceps proportionales sunt. ergo quot inter 4, B
secundum proportionem continuam interpositi sunt
numeri, totidem etiam inter E, Z secundum propor-
tionem continuam interpositi sunt numeri; quod erat
demonstrandum.

IX.

Si duo numeri inter se primi sunt et inter eos
secundum proportionem continuam interponuntur nu-
meri aliquot, quot inter eos secundum proportionem
continuam interponuntur numeri, totidem etiam inter
singulos et unitatem secundum proportionem conti-
puam interponentur.

Sint duo numeri inter se primi A, B, et inter eos
secundum proportionem continuam interponantur I
d, et ponatur unitas E. dico, quot inter A, B secun-
dum proportionem continuam interponantur numeri,
totidem etiam inter singulos 4, B et unitatem secun-
dum proportionem continuam interpositum iri.

sumantur enim duo numeri minimi in ratione 4,
I, 4, B numerorum Z, H, tres autem &, K, 4 et rem-
per deinceps uno plures, donec fiat multitudo eorum
maultitudini numerorum A4, I', 4, B aequalis [prop. II].
sumantur et sint M, N, 5, O. manifestum igitur

-0ty doiBpol Gooi] in ras. m. 1 B. 12 dpmimracw P. 14
petakd) éng peratyv Theon (BVg). 24. rov] corr. ex oy V.
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01, ot 6 wiv Z favrdy mollamAaoidcas TOV O me-
nolnxev, tov 0% O moilaxlaciacag vov M memolnxey,
xal 6 H éaveov plv mollamwlacidcag tov A mswolnnev,
7ov 0t A molhamiacidoag Tov O m:mo(nxsv xal énel
of M, N, B, O dyovol &loi rov tov adrov Adyov
égdviov ol Z, H, ¢lol 0% xal of A, Ty 4, B éic-
146701 TAY TOV avtév Adyov éydvtev voig Z, H, xal
oty loov ©0 minPog tdv M, N, 5, O ©6 minde
taov 4, Iy 4, B, éxacrog dea vov M, N, 5, O éxaore
tav A, Iy 4, B i6og Zoviv: [60g aga éoriy 6 ulv M
19 A, 6 6 O ©d B. xal énel 6 Z éavrov modle-
nladiecag tov @ memolnxev, 6 Z dpa tov O pevest
xave tig &y v Z povadag. pevgel 0} xal f E povag
tov Z xata tag v avtg povddag lodxg doa 7 E
povag tov Z aouBudv pevgel xal 6 Z tov . Femw
coe g 1 E povag meds tov Z doududv, otrwg 6 Z
neog Tov O. mdAw, émel 6 Z Tov O moAlamiedic-
ooag tov M memolnxev, 6 O Goa tov M uetpel xara
tag dv v Z povadag. pevpel Ot xal § E povag
tov Z deududv xate tag dv alrg povddag' lodxig
doa 7 E povag tov Z deuBuov usteel xal o @ tov
M. ionw dga ag 1 E wovag meos tov Z agidudv,
oltwg 6 @ mpog Tov M. &delydn Ok xal og 7§ E
wovag medg vov Z agidudv, otreg 6 Z mgdg tov O

1. wemwolnne V. 2. memolnxe Vo 8. memwolyue V.
4. nemolnne V 5. elaw P. 6. Z H] H, Z Bg &l-
oiv B. 1 ﬂ)’] corr. ex tav m. 1 P, Z, H] H, ZBV(p,
E,ZP 10. foog] (pnus) corr. ex fgov m. rec. P.

Z] eras. V. 18. 76 Z] avie Vo, 10 Z supra m. 2 V. 18
doa) fr p.  21. @) e corr. V; EP.” 22, é¢] supra m. 1 B.
24. mpdg] (prius) supra m. 2 B.
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est, esse Z>XZ =60, Z><x0® =M, H>< H= 4,
H>< A4 = O [prop.

4 ' 6 ' II coroll.). et quoni-
I K— am M, N, 5, O mini-
i 4 mi sunt eorum, qui
B eandem rationem ha-
E— M \ bent ac Z, H, nerum
-z N etl-a.x.n .A, I, 4, B
H [ ' minimi sunt eorum,

qui eandem ratio-
O———— | nem habent ac Z, H
[prop. 11I], et mul-
titado numerorum M, N, 5, O maultitudini nume-
rorum A, I, 4, B aequalis est, singuli M, N, %, O
singulis 4, I, 4, B aequales sunt. itaque M = 4,
O = B. et quoniam Z >< Z == 6, numerus Z nume-
rum @ secundum unitates numeri Z metitur [VII def.
15). uerum etiam unitas E numerum Z secundum
unitates ipsius metitur. itaque unitas E numerum Z
et Z numerum O aequaliter metitur. itaque
E:Z=2Z:60 [VII def. 20].
rursus quoniam Z >< @ = M, numerus @ numerum
M secundum unitates numeri Z metitur [VII def. 15].
uerum etiam unitas E numerum Z secundum unitates
ipsius metitur. itaque E unitas pumerum Z et O
numeram M aequaliter metitur. quare
E:Z=0:M [VII def. 20].
demonstranimus autem, esse etiam E:Z = Z: @,
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xal og &px N E povag medg tov Z coubudy, otrmg
6 Z moog tov O xal 6 O mpdg Tov M. [leog 0% 6
M 15 A" forwv dga og f E povig mpos tov Z
doududy, obrmg 6 Z meog Tov O xal 6 O mplis ToV
A die ta avre O xal dg f E povag meds vov
H dobudv, ottwg 6 H mpog vov A xal &6 A meos
tov B. Goo. dpa &lg vovg A4, B perafd nera 16 cvv-
syds avdloyov fumemtoxaciy douduol, Tocovror xal
.s'xarépov tov A, B xal povadog vijs E psraty xoara
10 evvegds dvdioyov émrmrwxao’w dgulpol: Gmep
e detbau.

’

V.

'Ecv dvo agidpdy éxarégov xal povddog
perald xata 10 cvverds avdloyov dumintooLy
agiduol, oo éxarégov adrév xal povadog ue-
iV xara 10 cvveyls dvdioyoy éumimrovoiy
doiBpol, Tocovror xal elg evTovs peTalV xate
10 ovwveyls dvaloyov éumecovvaL.

dvo yop cpducyv tov A, B xal povadog vijg I'
peTafd xate 0 ovveyds dvdlopov dummrérmecy doib-
wol of v¢ 4, E xal of Z, H" 1éym, Ot: Goor Exaré-
pov tov A, B xal povadog tijs I' perakv xara 7o
ovvegds dvaloyov lumemtdxacwy aguduol, ToodovTo
xal &lg tovg A, B perabv xare 1o ovveyds dvdloyov
dumsootvral.

2. mgos TO¥ M — 4: nwods 16v A] add. m, 2 B; sed noog
70y A4 lin. 4 etiam in textu sunt a m."1. 2. isog 82 &6 M o
A4} 6 82 M (u 9) ©6 A éouv loog BVg; in V haec uerba
et seq. ad meog tov A lin. 4 in mg. sunt m. 2. 3. 1;1 corr.
ex o o. 18. éxatégov] om. Theon (BVq). 15, £Eng pe-

tafv Theon (BV ). 16. 6] om. V, 18. d¢valoyor] m.
2 B, om. Vg.
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quare etiam E:Z =Z:0=60: M. uerum M = 4.
itaque erit E:Z=Z:0 =0: 4. eadem de causa
etiam E: He= H: A= A:B. ergo quot inter 4, B
secundum proportionem continuam interpositi sunt
numeri, totidem etiam inter singulos 4, B et uni-
tatem E secundum proportionem continuam inter-
positi sunt numeri; quod erat demonstrandum.

X.

Si inter duos numeros?) et unitatem secundum
proportionem continuam numeri aliquot interpositi
sunt, quot inter singulos et unitatem secundum pro-
portionem continuam interpositi sunt numeri, totidem
etiam inter ipsos secundum proportionem continuam
interponentur.

Nam inter duos numeros
4, B et unitatem I"' secundum
proportionem continuam inter-
ponantur numeni 4, E et Z,
1@ H. dico, quot inter singulos

A, B et unitatem I" secundum

proportionem continuam inter-

positi sint numeri, totidem eti-
am inter 4, B secundum pro-
portionem continuam interpositum iri.

— A
Bt—

1) Scripturam codicis P lin. 13 (fxetégov) etiam Cam-
panus habuisee uidetur; apud eum enim VIII, 10 ita legimus:
si inter utrumque eorum et unitatem quotlibet nument con-
tinua proportionalitate ceciderint, ambobus numeris totidem
continus proportionalitate interesse necesse est.
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‘0 4 yep tov Z mollamiacidons tov @ moisltm,
éndregog 0% tov A, Z ©dv O moldemiacidcag Excre-
gov tov K, A noeirm.

Kal inel dotwv og ) I' poveg mpos tov A agud-
udv, obrog 6 4 medg vov E, lodug &ga 5 I' povag
0V 4 deududy pevgel xal 6 4 tov E. 5 62 ' po-
veg tov A aeududv pergel xava vig v v A po-
vidag' xal 6 4 doa agududg tov E perpel xata tag
év 16 4 povddag' 6 4 dga Eaviov mollamlacidcag
tov E memolnxev. maiw, Enel dotww og ) I' [povag]
nQog oV A dguBudv, ofrmg 6 E mpods tov A, lodug
doa n I' povag tov A couduov perpel xal 6 E tov
A 5 0t I povag tov A coududv pevgsl xota tag
v 1o 4 povddeg xal 6 E &ea tov A pereel xate
tag v o A povedeg 6 4 Gea tov E moAlamAacid-
oag tov A memolnxev. Oix ta avra O xal & pdv
Z éavtév morhamiaciicag tov H memolyuev, tov 6}
H moilamiacidoag tov B memoimxev. xal émel &6 o
éavrov piv moldemlagidcog tov E memolyxev, tov
0t Z morlamlacidoas tov @ memolyxev, fotiv &oa
og 6 4 mpog 1ov Z, ovtwg 6 E mpdg Tov @.
e avta 0y xal dg 6 4 mpds tov Z, otrwg & O
npog tov H. xal &g doa 6 E mpds tov @, olrwg
0 @ mpog tov H. mdiw, émel 6 4 Exdregov taw
E, O moiiaxiaoiaong ixdvepov tov A, K memolyxev,
fotww Goa og 6 E mgdg tov O, otrmg 6 A medg
tov K. @Al dég 6 E meog ov @, otrtws &6 A medg
v Z° xal og dea 6 4 meds tov Z, odrwg 6 A

4. douv] supra m. 1 V. 8. xal 0 J &pa — 9: povadug]

mg. m. 1 Pp. 8. &a] om. B.  dowbuds] om. V. 10.
nemolnue V. povag] om. P. 12. '] e corr. V. 11.



ELEMENTORUM LIBER VIL 301

sitenim 4 ><XZ =0, 4 <0 =K, Z><X0 =4,
et quoniam est I': 4 = 4 : E, unitas I numerom 4
et 4 pumerum E aequaliter metitur [VII def. 20].
uerum unitas I numerum 4 secundum unitates nu-
meri 4 metitur. quare etiam numerus 4 numerum
E metitur secundum unitates numeri 4. itaque
4> 4 = E. rursus quoniam est I': 4 = E : 4,
unitas I"' numerum 4 et E numerum 4 saequaliter
metitur., uerum unitas I' numerum 4 secundum uni-
tates numeri 4 metitur. quare etiam E numerum
A secundum unitates numeri 4 metitur. itaque
4 >< E = A, éadem de causa etiam Z < Z = H
et Z>X H=B. et quoniam 4>< 4 =E et

AXZ =0, erit [VI,171) 4: Z=E: 0.
eadem de causa erit etiam 4:Z = @ : H [VII, 18].})
quare etiam E:® = @: H. rursus quoniam
AdXE=Adetd<0@ =K, ertit E:0 = 4:K
[VII, 17}, uverum E: ® = 4: Z. quare etiam

4:Z=A4:K,

1) Cam habeamus 4 < Z = & et Z >< Z = H, proprie
citanda est VII, 18, non VII, 17, ut in praecedenti ratio-
cinatione; sed cum 4 >< Z = Z >< 4 (VII, 16), adparet, Eu-
clidem sine errore dicere posse lin. 21 8q.: dia & avra.

{odxig — 12: tov 4] bis V (corr.), o. 14. xal 0 E — 15:

¢dag] mg. m. 1 P. 14. 4] in ras. m. 1 B.  18. mexodnxe
%o;. 17. wexoinxe Vo, 18. mollxoiacag . 19. ze-
woine V. 24, zovy E — 2b: fnazegor] mg. m 1 P.
25. tov 4, He.  27. alde P.
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npdg tov K. mahwv, énel éxavegog tav A4, Z tov @
nmoAAamAaoidoag Exategov tav K, A memolyxev, oty
doa dg &6 4 medg tov Z, otrwg 6 K meog tov A
@Al &g &6 A mpog tov Z, otrwg 6 A meds Tov K-

5 xal og Fpa 6 A mpos ov K, otrwg 6 K mpds Tov
A v énel 6 Z éxdrepov tov @, H mollaniadidcag
éndregov tov A, B memolqxev, fouv &pa g 6 O
neds tov H, ofrmg 6 A meds tov B. g 62 6 O
wedg tov H, otrtwg 6 4 meds tov Z° xal ag dpa

10 6 4 meog Tov Z, odrwg 6 A .mwpds tov B. &dslydy
0t xal dg 6 4 mpdg tov Z, ovrms & te A mdg TOV
K xal 6 K mpdg tov A° xal dg dpa & A mpog tov
K, othwg 6 K mpdg tov A xal 6 A meog tov B. of
A, K, A, B &pa xara 16 ovveyds ékfig eloww dvaloyow.

16 3oot &pe éxarépov tov A, B xal tijg I’ povdadog pe-
tafV xata ©o ovveyds avadoyov dumimtoveww duBuol,
togovror xal &lg tovg A, B perafd xata ©o ocvveyls
éumegovvrar Onep E0e deitar.

e’

20 dvo terpaydvev doudpdv els uicog dvd-
loyov é6tiv agidudg, xal 6 tetpdymvog meog
Tov tetpdywvoyv Siwdaclova Adyov Eys fmep

N mAevoa weds TNV AV,

"Eotwoay tevpayovor dguduol of A, B, xal tod

25 utv A mievpa éotw 6 I'y o0 62 B 6 4° Adyam, Suu
tov A, B &g péoog dvdioydv dotiv doduds, xal o
A mpog tov B Sumdaciove Adyov #ge fimep & I' modg
Tov 4.

1. xal maliy, deleto xal P. 4,21Z,4B. 8.Z]in
ras. @.  10. #3elyfn 3é) mg. @.  12. xxl dg doa — 13:
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rursus quoniam 4 >< @ = K et Z >< @ = A, erit
A4:Z=K:4([VII, 18]. uveram 4:Z = A : K.
quare etiam A : K = K : A. praeterea quoniam
Z<O@=Adet Z><H=3B, erit [VI],17]®: H=A:B.
nerum @: H=A4:Z. quare etiam 4:Z = A4 : B.
demonstranimus antem, esse etiam
Ad:Z=A4:K=K: A

itaque erit 4: K = K: 4= A:B. itaque 4, K, 4,B
deinceps in continua proportione sunt. quot igitur
inter singulos A4, B et I' unitatem secundum pro-
portionem continuam interponuntur numeri, totidem
etiam inter 4, B deinceps interponentur; quod erat
demonstrandum.

XL

Inter duos numeros quadratos unus medius est
proportionalis numerus, et quadratus ad quadratum
duplicatam rationem habet quam latus ad latus.

Sint numeri quadrati 4, B, et numeri A latus
git I, numeri autem B latus 4. dico, inter 4, B

—_—tA
F B

i —d

Kk

unum medium esse proportionalem numerum, et esse
A:B=TI%: 4%

=gds tov Al om. BVep. 15. I'] in ras. .  17. Ante xal
ras. 1 litt. V. 26. tav] corr. ex oy V.
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O I' yep tov 4 moAlamiaoiddag tov E mowslro.
xal énel terpdyovig fotiv O A, mlsvpe O avrod
dorw 6 Iy 8 I' dpa favrdv moAdemAadidoeg tov A
memoinxey. O ta avta O xal 6 A favrdv moila-
nlacidoag Tov B memoimxev. émel otw 6 I' éxdregov
tov I'y 4 moddamdaoidong Exdrspov tov A, E me-
wolyxev, &0ty dpa dg 6 I' mpos tov 4, ovtwg o
A mog tov E. dud za avta 87 xal dg & I' mpog
oy 4, ottwg 6 E meds tov B. xal ag dpa 6 A
wpds tov E, ottwg 6 E mpog tov B. tav A, B doa
&lg péoog dvdioydv oty deuBuds.

Aéyw 81, O8ve xal &6 A mpog tov B duxdaclova
Adyov &geu fmee 6 I' mpdg tov A. émel yap Teels
aguduol avdioydv elow of A, E, B, 6 A4 dpa mpog
tov B dumhaclove Adyov &ysu yimep 6 A mpog Tov
E. og 02 & A4 mpdg tov E, ofreg 6 I' mpog tov
4. & A &pa mpog tov B duwdeciove Adyov e fimep
1 I’ mdsvgpe xpog Ty A° Gmep ée dceikau.

.

dvo xVBeov dgidpdy 8vo pfoor avaloydy
elawy dgudpol, xal 0 xVfog meog TOY xVBov
toiwlaciove Adyov &yev fmep 7 wAfvoa mpdg
v wAevpdv.

"Eotw6ay xvfor dgidpol of A, B xal tov udv A4
nievpe f6tw 0 I'y vob 02 B 6 4 Adyw, Ont tdv A,
B dVo péoor avdloydv eloww douduol, xal 6 A mpdg
t0v B tourdeciova Adyov Eyxs fimee 6 I' mdg tov 4.

1. yae] m. 2 B, post ras. 1 litt. V. 4. memoinxe V.

8. diua ta avra 3 xal] P; wdliv énel 6 I tov 4 mollaxia-
cwioag 1oy E memolnpuey, 0 8t 4 faviéy mollamlaocwddes oy
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sit enim I'>< 4 == E. et quoniam quadratus est 4
et latus eins I, erit I'>< I"= 4. eadem de causa
etiam 4 >< 4 == B. iam quoniam I'><I'= A et
I'>XAd=E,enit I'td=A:E [VII, 17). eadem
de causa') erit etiam I': 4 = E: B. quare etiam
A:E=EFE:B. ergo inter 4, B unus medius est
proportionalis numerus.

Tam dico, esse etiam A: B =1I": 4% pam quo-
niam tres numeri proportionales sunt A, E, B, erit
A:B=A%*: E? [V def. 9]. verum A:E=1I":4d.
itaque 4 : B = I'* : 4%; quod erat demonstrandum.

XTI

Inter duos cubos numeros duo medii proportio-
nales sunt numeri, et cubus ad cubum triplicatam
rationem habet quam latus ad latus.

Sint cubi numeri

A——— Er—

Bi ,i——— 4, B, et latus nu-
I Y z meri A sit I, numeni
4;____4 K * B autem 4. dico,

— " inter 4, B duos me-
dios proportionales esse numeros, et esse A : B=1I": 45

1) Nam I' >< 4 == E et 4>< 4 = B. itaque proportio
illa proprie per VII, 18 (non VII, 17) efficitar. sed cfr.
p- 300, 21 sq. et p. 301 not. uerba lin. 8 interpolata etiam
1psa orationis forma (fve xal té» avréy) redarguuntur.

B memolquey (mexolnne V), db0 35 deubpol of T, 4 Eva nei
0% avtoy tov 4 mollanlaciacaveeg tovg E, B TETOLIRAOLY *
Zouy &gz Theon (BVg). 9, Post B add. Theon: dil’ ag 6
I meog tov A4, odtwg 6 A meos tov E (BV g). 10. tov]
709 in ras. comp. V. 11, deubuog 6 E Theon (BVg). 18.
4 mleveay V.  20. péoovg P, corr. m. rec.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 20
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‘0 pag I éavrdy plv moddamhaodoag tov E mowelzm,
76w 8} 4 moldamhadidoag tov Z moieltw, 6 0% A éevtoy

‘modhendacidsag tov H moieltm, éxdregog 6% taov I, 4

tov Z morlemladiccoag Exdregov v O, K mowslro.

Kol émel xvfog éotlv 6 A, mlevga 8% adrov 6
I, xal 6 I éavrdév moddamdaoidoag Tov E memolnxev,
0 I' épa éaviov ulv morlamiaowdoas tov E memoly-
xev, tov 0} E moilawiaciaeag tov A memolnxev.
dix @ avta 01 xel 6 A favrov plv moliawladidoag
vov H memoinxev, tov 0% H moAlemiedideag tov B
wemolnxev. xal émel 0 I' éxarsgov tav I'y 4 molda-
nAaciadoag Exdregov tov E, Z memoinxev, Eotw doa
g 6 I' mpog tov 4, obtwg 6 E mgdg tov Z. O
& avta 0 xal og 6 I' meog tov A, otrwg 6 Z
npos ov H. mahw, émel 6 I’ éndregov tav E, Z
moldardaoidoag Exdregov tov A, © memolnxev, &ty
dox @g 6 E med3 tov Z, obrmg 6 A mpog tov 6.
g 02 6 E mpog tov Z, ovrwg 6 I’ mdg tov A-
xal og &ea 0 I' mpdg vov A, ottwg 6 A meds Tov
®. nalw, énel éxdregog tov I, 4 tov Z moliamia-
owrcag Exczegov tov @, K memoinxev, fotiv Gpa g
6 I’ mpog ©ov 4, otrag 6 @ mpog tov K. mdiw,
énel 6 A éxdrsgov tov Z, H moAlamiaciddag éxdre-
eov tav K, B memoinxev, €otiv dpa dg 6 Z mpdg
tov H, ottwg 6 K meos tov B. g 8% { Z mpog
tov H, ovtwg 6 I’ mpog tov A4° xal dg dga 6 I mpog
tov A, ovtwg 6 18 A WEog Tov @ xal 6 @ mpog Tov
K xal 6 K mpdg tov B. 16v A, B &pa 0¥o péoos
avadoyoy elowv of O, K.

4. Z) eras. V. 8. mwenolnxe Vo. 7. memolmue Vo, 8.
mewoinxe V.  10. xmewolnne V. 11, memolmne Vo. 17,
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sit enim I' XX ' == E, '’ }X 4 = Z, 4 >X 4 == H|,
I'>}<Z=06, 4<XZ =K. et quoniam 4 cubus est,
latus autem eius I'et P'>}X I'== E, erit ' X I'=E
et I'>< E=A. eadem de causa erit etiam J>< 4 =H
et 4><H==B. etquoniam '’ }XI'em Eet '>< d==Z,
erit ': 4= E:Z [Vll, 17}, eadem de causa erit
etiam I': 4 = Z: H [VII, 18]') rursus quoniam
IP>}<E=AdeI'<Z=06,¢erit E:Z=4:06
[VII, 17). verum E : Z = I' : 4. quare etiam
I': 4= A4:6. rursus quoniam I' >X Z == 6 et
A4>%<Z=K,ent [VII], 18] ': 4 =0 : K. rursus
quoniam 4 >< Z = K et 4>< H= B, erit
Z:H=K:B [V, 17].
werum Z: H=1I":d. quare etiam
r''d=A4:9=60:K=K:B?
ergo inter 4, B duo medii proportionales sunt @, K.

1) Nam I'>< J »m Z et 4 >< 4 == H; u. p. 306 not.

2) Euclides hic paunllo breuior est, quam solet. sed re-
cepto supplemento codicum deteriorum lin. 27 falsa illa effi-
citur forma orationis, quam p. 302, 12—13 cam P sustnhmns
cm at mederetnr Augustns lin. 28 post privs X interposuit: og
Goa & A meds toy O odrwg 6 Ta 4 mgog tov K (1); ego malui
codd. PB sequi.

ottwg — 18: m@og oy Z] m. 2 B. 20. gxel] om. P, 25
B] Ho. 27. Post 4 add. th otmnc o K mgog tov B-
ldetzaq 8t xal g 6 I' mgog 1o¥ 4; i dem B mg. m. 2
& tel re 6 B. 28 zav] corr. ex oy V.  29. of ] doud-
pol of B.

20*
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Aéyw 01, 8t xal 6 A meds tov B toumAaciova
Adyov Exer fimeg 0 I' mpog tiv A. émel pap téaoa-
pes deuduol dvdloydv elaww of A, O, K, B, 6 A4 doa
ngos tov B toumAaclova Adyov Eyev fimse 6 A mpog
Tov ©. ag 6% 6 A medg zov O, obtwg 6 I’ mpog
Tov A4° xal 6 A [Fpa] meog Tov B reimAaclove Adyov
Eyer Tmeg 6 I' mog tov A Smep &8s elkan.

o'

'Ecv dowv 66otdnmototy agidpol éEtjg dvd-
Aoyov, xal moAlamlacidcag Exactog éavrov
mouf] Tive, of yevouevor € adrdv avdloyov
Eoovtar xal dav of &k dpyijs Tovg yevopdvovg
mollaniadidGavreg moLdol Tiveg, xal avrol
dvaioyov Ecovtar [xal asl mspl vovg &xpovg
tovto ocvpfalvee].

"Ect@cay Omocowovv aguduol éEfg dvaloyov, of
A, B, Iy &g 6 A mpds tov B, otrwg 6 B mpos wov
I, zal of A, B, I éavrovg udv moliamldacidcovrsg
tovg 4, E, Z moisirooav, tovs 0% 4, E, Z molia-
wAagidoavres tovg H, 8, K mowsltmoay 1éyw, 8t of
t¢ 4, E, Z xal of H, ®, K étijg avdioydv slow.

‘0O ptv yap A tov B moAlamAaduicag Tov A moiei-
1@, éxdregog 0t 16v A, B tov A mollamiacidcag
éxazsgov tov M, N mouslrw. xal mdiw & piv B wov
I’ moAdamAaoidong tov 5 moelrm, éxdrspog 8% vav B,
I tov & moAdamdacidoag éxdregov tov O, IT moieirm.

1. zqmlaclova] To- © corr, V. 5. og 8t o A mgog Tov
O]l mg. 9. 6. dea] om. P, m. 2 B.  11. mowsl V. mivag
Vo. 12 yuwopévovg V. 18, mosdoey B. 22, tov 4 — 23:
nouaglamdous é-] mg. . 26. tov] zov P, O] in ras.
m. 1 B,
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Iam dico, esse etiam 4: B =I?: 4% nam quo-
niam quattuor numeri proportionales sunt 4, 8, K, B,
erit 4:B==4%:03 [V def. 10]. nerum 4:6=1TI": 4.
ergo A: B =1TI%: 4% quod erat demonstrandum.

XTI11.

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et singuli se ipsos multiplicantes numeros aliquos
effecerint, numeri ex iis producti proportionales erunt;
et si numeri ab initio sumpti numeros productos mul-
tiplicantes numeros aliquos effecerint, hi et ipsi pro-
portionales erunt.’)

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,
B, T, ita ut sit 4:Be=B: T, et sit 4>< 4=,
BXB=E I'X<XI=12Z A>Xd=H B><E=2©,
I'>< Z == K. dico, et numeros 4, E, Z et H, 6, K
deinceps proportionales esse.

Ar——i H———
B Bt !
I 1 K
d1—— M
E: i N
Z) 1 O

' 14 ! By

] &

nam sit A><B= A, A> 4 =M, B> 4=N,
et rursus sit B><XI'= % B><5=0,I'>< 5=11

1) Uerba sequentia xel dsf lin. 14 — ovpfalves lin. 16
subditiua uidentur; cfr. ad VII, 27. habet ea Campanas VIII, 12,
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‘Ouolwg 0% toly émave Oelkopev, 8ue of 4, A, E
xel of H, M, N, @ étijg elow avdloyov &v ©o tot A
7og tov B Adyw, xal &vi of E, 5B, Z xal of 6, O, II,
K étfig elow dvdloyov év e tob B meog tov I
Adye. xel domv dg 6 A medg Tov B, odrwg 6 B
790 tov I xal of 4, A, E &pe tolg E, 5, Z v ©é
altd Aoy &l xel &u of H, M, N, O rols O, O, I,
K. =xal éovwv loov ©o udv tov 4, 4, E nifjdog ©6
tov E, §, Z niqj®e, ©o 6 tév H, M, N, @ ¢ taiv
©, 0,II, K* 8 loov &pa éotly dg ptv & A medg tov
E, ottwg 6 E mpdg tov Z, mg 0% 6 H mpdg tov O,
oftwg 6 @ mpdg tov K' 8mep &0sr Beifar.

8’

Eav tetpdy@vog TETQAdy@VOYV peTof, xal 4
wievoe TRy wAtvgav peroros xal dav N wAev-
e tv mitvpav perof, xal & Terpdyovog Tov
TETQAY@VOV RETQNOEL.

"Eotmcay tetgayovor agudpol of A, B, mAsvgal
0t avrav Eorwoav of Iy d, 6 8 4 tov B pergeirm’
Adya, 8t xal 6 I tov A perge.

‘O I' pdg tov 4 moliawiadiddag tov E moieltm:
of A4, E, B dpa ékfjs avdioydv slow v ¢ tov I
ngog Tov 4 Adyw. xal énel ol A, E, B &g dvdio-

1. 4, E] e corr. V. 2N]econ'Vsupram2B
id. mg. m. 2: xal ofl H, M, N, 6. 8. B 1dye] corr.
ex loyoy g. 5. xal dotiv — 6: tow I nv . 7. eloly

PB. 8. t@y] om. P. A, E] e corr, 10. xal &’
loov P.  plv 6] & pév BVq) 14. Post terodyovos add.
aqu.oc supra m. 1 By, m. 2 V. Supra zereoiyovoy add.
aQuéy B m. 2, 18. mlsved @. 28. 1y0] corr. ex 16-

yor @.
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iam eodem ‘modo, quo supra?), demonstrabimus,
numeros 4, 4, E e¢ HA M, N, ® deinceps propor-
tionales esse in ratione .4: B, et praeterea E, X, Z
et @, O, IT, K deinceps proportionales esse in ratione
B:I. et A: B = B:I. quare etiam 4, 4, E et
E, 5, Z in eadem ratione sunt et praeterea H, M, N,
@ et 6, 0, IT, K. et multitudo numerorum 4, 4, E
multitudini numerorum E, 5, Z aequalis est et mul-
tituado numerorum H, M, N, ® multitudini numerorum
®, 0, ITI, K. ex 'aequo igitur erit 4: E=E:Z et
H:6=@0:K [VI], 14]; quod erat demonstrandum.

XIV.

Si numerus quadratus quadratum numerum meti-
tur, etiam latus latus metietur; et si latus latus me-
titur, etiam quadratus quadratum metietur.

Sint numeri quadrati 4, B, latera autem eorum

A—— sint I, 4, et 4 numerum B me-
Bt —+ tiatur. dico, etiam I' numerum
I 1 i 4 metiri.

E—————— git enim I'>< 4 = E; itaque

A, E, B deinceps proportionales sunt in ratione I': 4
[prop. XI}. et quoniam 4, E, B deinceps proportionales

1) Uelut in prop. 12, scilicet per VII, 17—18. cum

im A>}A=det A><B=A, erit A: B==4d: 4. cum
¥ B=AdAetB>< Bm E, erit 4: B =2 4: E. itaque
:Bamd: 4A==A:E et com A d== H AX A =M,
jt 4: 4= H: M; cum 4 >< A = M, B>< A4 =N, erit
tBam M: N=H: M cum B><A=N,B><E =8,
rit A: Ex==N:O@ == A:Bw H: Ma= M: N cett

L]

nim 4
B

I
knkk

[
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yOv slow, xal pevoet 6 A tov B, uergel Goa xal
A tov E. xel ot dg 6 A mpds tov E, otramg
I" mpdg tov A° pevget dga xal 6 I' tov 4.
Ilddw 85 6 I' tov A pergeiro® Aéym, Ot xal o
5 A Tov B pergel.

Tov pae avrtov xetacxsvacdévrov opoiwmg delto-
pev, 0t of A4, E, B étifjg dvdaloydy elow év td tov
I' mpog tov 4 Adyp. =xel énel éoviv og 6 I’ mpog .
tov 4, ottwg 6 A meog vov E, pergel % 6 I' tov

10 4, pevgel doa xal 6 A tov E. xal elow of A, E,
B étijg dvddoyov: petoel oo xal 6 A tov B.

'Eev &po tergdymvog terpaymvov usTef, xal 14
wAevoa Ty mAsvgav pergrios’ xel dav § mAsved T
mAsvoay peTef, xel O TETQAY®YOg TOV TETQdy®VOV

15 peroroes” Omep F0er Oelfar. o

O O

e’
'E¢v xvfog doidudg xvfov dodudv psref,
xal § mwAevoa TRV mAsveav prreider xal fav
N mwAsvoe TRV wAeveav peref, xal 6 xvfog tov
20 xUBov peToroEe.
KYBog pap agidudg 6 A xvfov tov B uerpeirom,
zal Tov pdv A mievpa f6tw 6 I', ot 0t B o 4-
Ay, 6t & I’ Tov A pergsl.
O T yag éaveov moiamlaoidoag tov E mowslto,
26 6 02 4 éavrov moAlamieciidag vov H mosltwm, xal
&tv o I’ ©0v 4 moAdemlaoidoes tov Z [rowelrw], Exd-
1. elos Vo. 2. E] seq. rae. 11itt. V. 8, pergei — oy
4] om. P. 4. mdliy 87j] dila 87 peroeiro BV g, 6]
xal 0 Vo ueteefto ] om. BV . 9. petoei — 10: oy

E] om. P.  10. doa] post ras. 2 litt. B.  12. Supra rerod-
yovog et tezrgdyovoy in B scr. compp. deiBucs et dqidudy.
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sunt, et 4 numerum B metitur, 4 etiam numerum
E metitur [prop. VII]. est autem A : E=1I: 4.
ergo etiam I'” numerum 4 metitur [VII def. 20].

Rursus I' numerum 4 metiatur. dico, etiam A
numerum B metiri.

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus,
numeros A4, E, B deinceps proportionales esse in
ratione I': 4. et quoniam est I': d=A: E, et I
numerum 4 metitur, etiam 4 numerum E metitur
[VII def. 20]. et 4, E, B deinceps proportionales
sunt. quare etiam 4 numerum B metitur.!)

Ergo si numerus quadratus quadratum numerum
metitur, etiam latus latus metietur; et si latus latus
metitur, etiam quadratus quadratum metietur.

XV.

Si cubus numerus cubum numerum metitur, etiam

A ! latus latus metietur; et si latus
B i latus metitur, etiam cubus cu-
r— g:—'_' , bum metietur.

P TR Nam cubus numerus 4 cu-
E—— bum B metiatur, et numeri 4
H—7 latus sit I, numeri B autem 4.
Z— dico, I"' numerum 4 metiri.

sitenim ' X I'=E, A} d=H, I'}X 4= 12,

1) Nam E numerum B metitur (VII def. 20) et 4 numerum E.

16. Omweg £8et deitear] om. PB. 21, pergnosiw . 22. '] Ao
28. 6 I') »al 6 I’ Vop. pererices BV . 26. 6 8t 4 fav-
tdv] xel &t 0 I' zov 4 BV . H] Z BVg. xal fr b
T'zov 4) 6 8t 4 faviév BVg. 26.Z] HBVg. =moslio]
om, P.
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zepog 0} tov I'y 4 vov Z mollamlacieoas éxdregov
iy O, K mowslvm. @avegdy 81j, 6v of E, Z, H xal
ol A4, ®, K, B éktjg avdioydv elow &v 16 1o I medg
Tov 4 Adye. xal énel ol A4, O, K, B éEfig avddopdy
slow, xal ucvpel 6 A tov B, petpsl dpa xal tov O,
xal dotv g 6 A medg tov @, ovrmg 6 I' meog ToV
4 pevgel dpa xal 6 I' zov 4.

‘AAda 09 petpeltm & I' tov 4° Adyw, G xal o
A tov B pergrjoe.

Tov pag avrdv xatacxeveddéviov Ouolwg 07
deckouev, 6t of A, ®, K, B étijg avddoydv slow &y
1@ tov I' mpog tov A Adyw. xal émel 6 I' tov 4
peroel, xal dorwv og o I' mpdg wov A, otrwg & A
mpog Tov @, xal 0 A doa Tov O perpel’ dore nal
t0v B pevgel 6 A° Omep Ee deibar.

5"

'Eav terpdymvog doiduds teTodyovoy doid-
pov uy petefl, ovd: % mievoa v mAsveaw
pETQNOEL” Ay 9 mAsvea THY WAsVEAV pr pe-
Tof, 0U0Y 0 TeTpdywvog TOV TETQAYWVOV uE-
TQ1OEL.

"Ecrwoayv tetpayovor apuduol of A, B, mAsvoal
0t avrav fotmoay of Iy 4, xal py peroeiro & A tov
B* Aéyw, ome 000k 0 I ©ov A perget.

E¢ yag perost &6 I' 1ov A, perorjoet xal 6 A Tov
B. 0V perper 0t 6 A tov B o0vdk dea 6 I’ Tov 4

LETQT]OEL.
8. of} om. V. 5. &l Vo 6. 8] om. o. 1.

peteei doa xol 6 I' 76y 4] mg. m. 1 P. 9. peroeloes .
10, avzdy @. é17] om. B, 12. 7ov] om, P. xal] m,
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I'< Z =0, 4> Z = K. manifestum igitur, nu-
meros E, Z, H et 4, 6, K, B deinceps proportionales
esse in ratione I': 4 [prop. XII). et quoniam 4, 6,
K, B deinceps proportionales sunt, et .4 numerum B
metitur, etiam numerum & metitur [prop. VII]. uerum
A:0 =T :4 ergo etiam I' numerum 4 metitur.

Rursus metiatur I" numerum 4. dico, etiam 4 nu-
merum B metiri. nam iisdem comparatis similiter
demonstrabimus, numeros 4, 8, K, B deinceps pro-
portionales esse in ratione I': 4. et quoniam I" nu-
merum 4 metitur, et I': 4 = 4 : O, etiam 4 nu-
merum & metitur [VII def. 20]. quare etiam nume-
rum B?) metitur 4; quod erat demonstrandum.

XVI

Si pumerus quadratus quadratum numerum non
metitur, ne latus quidem latus metietur; et si latus
latus non metitur, ne quadratus quidem quadratum
metietur.

A———— Sint numeri quadrati 4, B, latera
B————— autem eorum sint I', 4, et 4 nume-
— rum B ne metiatur. dico, ne I" qui-
Ai— dem numerum 4 metiri.

nam si I’ numerum 4 metitur, etiam .4 name-
rum B metietur [prop. XIV]. at 4 numerum B non
metitur. ergo ne I' quidem numerum 4 metietur.

*

1) Cfr. p. 8138 not.

2 B, om. Vo. 19, p7] supra V. 22. doifpo(] m. 2 B,
om, Vo 23. pij] supra V., 24, léym Jé P. ovd’ V.
pereros V.  pereei — 26: tdy 4] mg. m. 1 P, 26. 099" B.
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My pevoeiro [07] maiw 6 I tov 4° Adyw, Gte 006}
0 A tov B pergijoe.
E(l yap pevost 6 A vov B, pereros xal 6 I' tov
4. o pereer 6% 6 I' tov 4° 0vd doax o A wov B
b uerprioet” Gmep E0er Oelbae.

iof.

’Edv x¥fog doidpds xvfov deidudv uy pe-
Tef}, 08¢ 7 mAsvoa 7V wAsvpav psrprde
x&v 1) mlsvoa TNy mAsvoav un peref, otdd: &

10 xgfog tov xvfov perorioee.

Kvpog pap aoiduds 6 A xvPov coududv zov B
un pergelto, xal tov plv A xlevoa &6twm 6 I, Tod
0t B 6 4" 1éyw, 6t 6 I' tov 4 ov pererjost.

Ei! yap peroel 6 I' tov A, xal 6 A tov B pe-

15 zorjoer. oV usrpst 03 6 A tov B ovd’ dea 6 I
Tov A pezoel.

"ARAe 37 pn pergelro 6 I’ tov A4 Adyw, Gti ovdl
6 A4 tov B pergijose.

El yep o A tov B peroel, xal 6 I' tov 4 pe-

20 rorjoer. ov perpel 62 6 I' tov A* 0vd’ dea 6 A Tov
B pstgrjoe: Omep #de deikan.

i’
dv0 opolov iminédav doudpav elg péoog
avadoyov dotiv apuBuds xal & iminedog mels

hl

26 10v énimsdov, Sumwladiova Adpov &g& fimeo 17

4 ’

O0udioyog mlevoa meds v 6ubloyov mlsvedy.

1. 37) om. P. 8. &l ydo petosi & A tov B] mg. m. 1 P.
pezeriost] om. P. 4. J) eras. V. 0V pevoed 3 6 I' tow
4) m. 2 B. 5. omeq #8er deitad] om. B. 9. pevey] -j



ELEMENTORUM LIBER VIIL 3117

Rursus I' numerum 4 ne metiatur. dico, ne A4
quidem numerum B metiri.

nam si 4 numerum B metitur, etiam I' numerum
4 metietur [prop. XIV]. at I' numerum 4 non me-
titur. ergo ne A quidem numerum B metietur; quod
erat demonstrandum.

XVIL
Si cubus numerus cubum numerum non metitur,
pe latus quidem latus metietur; et si latus latus non
metitur, ne cubus quidem cubum metietur.

. A Nam cubus numerus 4 cubum

numerum B ne metiatur, et nu-
—i meri A latus sit I, numeri B autem
——4 4. dico, I' numerum 4 non metiri.

pam si I' numerum 4 metitur, etiam .4 numerum
B metietur [prop. XV]. at 4 numerum B non me-
titur. ergo nme I' quidem numerum 4 metitur.

Uerum I' numerum A4 ne metiatur. dico, ne A
quidem numerum B metiri.

nam 8i 4 numerum B metitur, etiam I" numerum
4 metietur [prop. XV]. at I' numerum 4 non me-
titur. ergo ne A quidem numerum B metietur; quod
erat demonstrandum.

XVIIL

Inter duos similes numeros planos unus medius
est proportionalis numerus; et planus ad planum

in ras. @. 18. o] (pnns) corr. ex tov V. 14. peroed] pe-
zonoes V. 16 0vdé V. 20. 6 4] supram. 2 V. ~ 21
Sxee £3s deitar] om. BV e,
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"Eotwoey Ovo Suoior émimedor douduol .of A, B,
xel tob uly A mhevgal fortwoay of I, 4 deudpol,
tov 0 B of E, Z. xal émel Bpoior émimsdol eloww
of avdloyov Eyovtes tag mwlsvedg, fotiv dga g 6
I' mgdg ©ov 4, ovrwg 6 E medg wov Z. Aéym odv,
8v tdv 4, B &lg péoog dvdioydy ot deubudg, xal
6 A moog tov B dumiaclove Adyov Eye fimep 6 I
ngdg wov E 1 0 4 meds tov Z, vovréouv fms 3
opdloyog mwAsvga meds THy dudloyov [mAsvedv).

Kal énel éorww &g & I’ mpds tov A, otrag & E
meos tov Z, Zvaddaf doa éotlv g 0 I' mpds Tov
E, 6 4 mog tov Z. xal émel émimeddg dotwv O A,
whevgal 0% avrov of 'y 4, 6 4 &pa wov I' molda-
nladiddag 10v A memoinxev. dia ta avra O xal 6
E 10v Z moldamdaciddag tov B memoinxev. 6 A Oy
tov E mordomAeoicces tov H moweltw. xal émel &
4 iy ptv T moldamwladicdag tov A memolnxsv, tov
02 E mollamiacidcag tov H memolnxev, fomv doa
aog 6 I’ mpds 1ov E, otiwg 6 A mpdg vov H. aid’
og 6 I’ mpog tov E, [oDrmg] 6 A meds v Z* xal
og dga 6 4 medg Tov Z, obrtwmg & A mpdg Tov H.
medw, énel 0 E tov udv 4 moddamdecidoag tov H
memolnxney, tov 8% Z moldamdasiicas tov B memoin-
xev, fotwv dga og 60 4 meds Tov Z, otrwg 6 H
npds tov B. #0ely®n Ot xal @g 6 4 medg Tov Z,
ottwg 6 A medg vov H' xal dg doa 6 A mgog Tov
H, ottog 6 H mgog tov B. of A4, H, B &oa étijg
avdlopdy elow. tov A, B doa &g pédog dvdioydv
dotiv agududg.

1. ¢efpuol] om. Vo, 9. nlsvedv] om. P, 1. r
in ras. . 13, wolvmiaoidoag P. 14. memwoinne V. 16, Z
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duplicatam rationem habet quam latera correspon-
dentia.

Sint duo numeri plani similes 4, B, et latera
numeri 4 sint I, 4, numeri B autem E, Z. et quo-
niam similes plani numeri ii sunt, qui latera pro-
portionalia habent [VII def. 21], erit I': 4 = E: Z.
dico, inter 4, B unum medium esse proportionalem
pumerum, et esse 4 : B=1I?: E® = 4%: Z3%,

iam quoniam est I': 4 = E: Z, permutando erit -
IF:E=d:Z [VII, 13]. et quoniam A planus est,

Al—— —I

Bt 1t 4

H: | [ B
Z—

latera autem eius I', 4, erit 4><I'= 4. eadem
de causa erit etiam E><Z =B. iam sit 4><E=H.
et quoniam 4 X I'= A et IXE=H, eritI': E
= A4: H[VI,17]). uerum I': E = 4 : Z. quare
etiam 4:Z = A4: H. rursus quoniam
ExAd=Het EXXZ=B, erit 4:Z=H:B
[V, 17}. demonstranimus autem, esse etiam
Ad:Z=A4:H.
quare etiam 4 :H = H:B. itaque 4, H, B deinceps
proportionales sunt. ergo inter 4, B unus medius
proportionalis est numerus.

in ras. p. molvmlasicong P. 16. molvzladixous P, 17.
pév] supra m. 2 V. molvzlacidous P. memoinne Vo 18.
nolvnluaumac P. 19. a2’ .  20. ovtmg] om. P. Z]
seq. ovtwg 6 4 P, del. m. 1. nel dg doa 0 4 medg] in
ras. ¢. 22, pev] om. P. zolvxlaauxtmc P. 28, mexolnxe
Vg. =molvmlacideas P. 24. Z] in ras. 9. 28. eloe V.
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Aéyw O, Ote xal & A meog rév B dumAaclova
Adyov Eyev fime@ 7 Oudlopog mwAsvea meds THY Oud-
Aoyov mAsvedv, vovréeriy fimep &6 I' mgog vov E 7]
6 4 mpog tov Z. émel yap of A, H, B éfjg dvd-.

6 Aopov elow, 6 A medg tov B dimdadlova Adyov Eget
nmse medg tov H. xal domv og 6 A mpdg tov H,
odtwg 6 16 I' meog ©ov E xal & A modg tov Z. xal
0 A dga meog tov B dimdadlova Adyov Eyer fimee 6
I moog tov E 1] 6 4 medg tov Z* 8mep &da dstfau.

10 7.8
dvo opolwmv crepeov auipdyv dvo pédor
evdloyov umimrovory apiduol xal 6 drsesdg
Teog TOV Spotov Orepedv roimAadlova Adyov
Exev fmeg n Opdloyog mAsvga medg TNV Sud-
15 Aoyov mAevgar.
*Eotwéav 0vo opoior orvegeol of A, B, xal zod
utv A mievoal fotwcav of I'y 4, E, tov 8% B of Z,
H, ®, xal émel 8potor orspeol eloww of avdloyov
Eovreg tag mAevpdg, forwv dpa og plv & I’ mpdg
20 ov 4, otrwg 6 Z medg tov H, ag Ot 6 A mgdg tov
E, otrwg 6 H mpog tov ®. Adyw, Oue 16v A, B
dvo uéooc avaloyov dumimrovoiv agiduol, xel & A
meog tov B touwAadiova Adyov Eyst qmee 6 I mpog
tov Z el 6 A4 mdg vov H xal &t § E mpdg tov .
25 ‘O I' yag vov 4 moldamdecieeag vov K mowslro,
0 0% Z tov H mollenlaciaces tov A moislvm. xol

4. 26v] wjy P. 6. 1dv] (alt.) corr. ex 6 m. 2 P. 8.
cou dimlaclova loyoy Ere 70§ tov B Vo. P] Sz I
PBVg; corr. ed. Basil. 11. péoot] 6 oy.om:. V (corr. m. rec.), @
16. oi] dgilpol of @, Vm, 2. 17. pév] om, B, supra m.
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JIam dico, esse etiam A :B == I'*: E¥ == 4%: Z2,
nam quoniam 4, H, B deinceps proportionales sunt,
erit [V def. 9] 4: B = 43%: H3,

ot A:H=T':E=4:12,
quare etiam 4 : B = I'*: E? == 4%: Z? quod erat
demonstrandum.

XIX.

Inter duos similes numeros solidos duo medii
proportionales numeri interponuntur; et solidus ad
solidum similem triplicatam rationem habet quam
latera correspondentia.

Sint duo solidi similes 4, B ot numeri 4 latera
sint I', 4, E, numeri B autem Z, H, 6. et quoniam

'I
=

similes solidi i sunt, qui latera proportionalia habent
[VII def. 21), erit ': 4= Z:H, 4: E=H:86,
dico, inter 4, B duos medios proportionales numeros
interponi, et esse A:Bu=I": Z%=43: H®=E?®: 6%

git enim I' <X 4 = K, Z >< H = A. et quoniam

2 V. 18. dgi8uol of V. 19. pdv 0] 6 pév Vo, 0 B.
24, xal] (prius) om. B, mg. 4.  fu] doni .
Euclides, edd. Heiberg ot Menge. IL 21
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énel of I, 4 volg Z, H &v t¢ avrd Adyw elolv, xal
éx utv vov Iy 4 édovwv 6 K, éx 0% wov Z, H 6 4,
of K, 4 [fpa] Suocos émimedol slow agudpol” tov K,
A &g &lg péoog avdloydv éfowiv dududs. éorm 6
M. 6 M &pa éotlv 6 éx vov 4, Z, dg v td med
rovrov Semgripare E0slyBy. xal émel 6 A Tov plv
I’ mollamiaciddag tov K memoiqnev, tov 6% Z mol-
Aamdacuicag tov M memoinxsv, forw dga wg 6 I
mpog Tov Z, otras & K medg tov M. dAd’ &g 6 K
meog tov M, 6 M mpdg wov 4. of Ky, M, A &g
éng elow avadoyov v td tov I' meds tov Z Ao-
y@. xal émsl dovwv dg 6 I' medg wov A, otrmg 6
Z moog tov H, évadiat dpa dotlv g 6 I’ medg rov
Z, ottws 6 A mpds tov H. &ia ta avra 61 xal
g 0 A4 meog tov H, ottwg 6 E moég tov 0. of
K, M, A &pa éEtifjg eloww davalopov & ze td tov I
n@ds ©ov Z Adye xel té vov A meog Tov H xel
&t tov E mpég vov @. éxavegog 07 rdv E, @
1oy M mollamlacicdag éxdregov tov N, & mowsiro.
nal énel otegedg oty O A, mAsvoal 8} avrod slow
of I'yd,E, 6 E dga tov é wav I'y 4 moddamia-
cicoag tov A memolnxev. 6 0% éx rov I, 4 éorwv 6
K* 6 E dga tov K moldamiaciadag tov A memoinxev.
dia & avra 01 xal 6 @ Tov A moidemiadidong TOV
B memoingxev. nal énel o E vov K moddamdacidcag
tov A memoimxev, cdda pnyv xal tov M mollamia-
oweag ©ov N memoimxev, fotw dga og 6 K mpog
10y M, ofrwg 6 A medg tov N. g 02 6 K modg
ov M, otrwg 6 ve I’ meog ©ov Z xal 6 A mpog
tov H xal &r. 6 E mpdg tov O xal ag dga o

1. of] corr. ex 6 m. 2 P, elal Vo 3. doa] om. P,

R
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I, 4 et Z, H in eadem ratione sunt, et I' >< 4 = K,
Z > H = A, numeri K, A similes plani sunt [VII
def. 21]. itaque inter K, 4 unus medius est pro-
portionalis numerus [prop. XVIII]. sit M. itaque
M = 4> Z, ut in propositione praecedenti demon-
stratam est [p. 318, 15; 26). et quoniam
AdXI'=Ket d<xZ=Merit I''Z=K: M
[VII, 17). uerum K: M == M: 4. itaque K, M, 4
deinceps proportionales sunt in ratione I': Z. et
quoniam est I': 4 = Z : H, permutando erit
I':Z=4:H [VII, 13].
eadem de causa erit etiam 4 : H = E: 6. jfaque
K, M, A4 deinceps proportionales sunt in rationibus
I':2, 4:H, E: 6. ijamsit EXXM=Net ®>< M=F5,
et quoniam A solidus est, et latera eius sunt I', 4, E,
erit E>XI'>< 4= A4. uerum I' ><X 4= K. itaque
E > K = 4. eadem de causa etiam & >< 4 = B.
et quoniam E > K = 4, et E > M == N, erit
K:M= A4:N [VI], 17]). uerum
K:M=I:Z=A4:H=E:®6.

6. Post ddz(y8n add. Vo: fomv dex (fri 9) ag 6 X nooc 0¥
M,0o M 0§ 0¥ 4; 1dem B mg. m. 2. 7. mnoupu Vo.
9. dar’ a¢ 6 K meos réov M) mg. ¢. 10. o w-tmc oV
11, #lawy]) om P,supram. 1 V. 14 & 7 oww o7 xal] g
waly !zsl ouy ag 6 4 xeog tov E, ovteg & H uqog tov 6
dvalla dou éorly Theon (BVg). 16. K, 4, M Vo. dea
fre @. avdloyov alow V. 11. loym] om. V. 6
om.Ve. 21. '] (prius) eras. V. 22, 4] seq. in P: mollanla-
owtoag, sed delel. 23, memolnxe Vo.  24. Post mollanla-
guwtoag add. Theon: zow éx zdv Z, H $BV ). 25, mewolnne
Vq;. 80. 1) corr. ex 8z m. 1 P; fory 9, mg. fu. xal
og) ag BVg.

21*
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I" 2pdg vov Z xal 6 4 moog tov H xal 6 E medg tov
@, otrog &6 A meog tov N. mdAw, émel éxdvegog
tov E, ® 1ov M modlamlacidoag éxdrsgov rav N,
5 memolnxev, Eorwv dpa wg o E meog tov O, otramg
6 N moog tov .E. aldd’ dg 6 E mpds tév O, odrwmg
6 ¢ I'" mpog vov Z xal & A wmpdg tév H' xal og
doa 6 I' mgog 10v Z xal 6 A mpég vov H xal &
E mgdg tov O, oftwg 6 v§ A m@ds tov N xel 6
N mgog tov E. =madw, émel 6 @ tov M mollamia-
owicag tov [ memoinxev, adda unv xal tov A mol-
Aamdaciddag Tov B memoinxev, Forw dpx og 6 M
arp'&g't(‘w A, oltwg 6 5 mpdg tov B. all’ &g o
M moog tov A, ovrwg § te I' mwedg vov Z xal 6 A4
npog ©ov H xal 6 E mog tov 6. mxal ag dga 6 I
mpdg 10v Z xal 6 A meog tov H xal 6 E mgog wév
@, ovtwg o pdvov 6 5 mpdg rov B, ddda xal &
A medg ©ov N xal 6 N moog tov 5. of A, N, 5,
B dpa étg elow avdloyov &v tolg elpnuévoig tHv
wAevpdy Adyors.

Aéyw, 3t xal 6 A medg tov B rouwdasiova Ad-
yov Eyee tmep %) Oudloyog mlevea mpdg Ty Oudlo-
yov mAevgdv, tovréotwy fimep 6 I' agududs medg Tov
Z 7 6 4 meds tov H xal v 6 E meog tov 6. Zmel
yop téoompsg aguduol ékfig dvddoydv eloww of A, N,
E, B, 6 A &pa mpds tov B roimdaciova Adyov &
fmsg 6 A mpog tov N. add’ ag 6 A medg tov N,
oUtmg #0slydn 8 ve I’ meog ©ov Z xal & A medg vov
H xal &rv 6 E mpog tov @. xal 6 A4 &pa mpog tov

2. N] corr. ex K V. 6. Post H add. P: xal 6 E medg
w0y 6. xal g — 8: 10y ©] del. Pet m. 1 et m. 2, 8.
zelom.P. 9. E]Zg. 14. 6. xaf d¢ dox 6 I' meog 1dv]
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quarc etiam erit ' : Z =4 : H=E:® = A4 : N,

rursus quoniam est E>XX M= Net @ XX M = 5

erit E: @ = N:j5 [VII, 18]. uerum
E:@=I:Z=4:H.

quare etiam ' Z=Ad: H=E:8 = A4A:N=N:j.

rursus quoniam est @ >X M = 5 et ® <X 4 = B,

erit M: 4==5:B [VII, 17]. uerum

M:AdA=T:1Z=4d:H=E:®@6.
quare etiam
I'Z=4d:H=E:@=5:B=A:N=N:5.
itaque 4, N, 5, B deinceps proportionales sunt in
rationibus laterum, guas indicauimus.
Dico, esse etiam
A:B=TI%:2%= 4%: H*= E3: @5

nam quoniam quattuor numeri deinceps proportionales

sunt, 4, N, 5, B, erit 4: B = A®: N® [V def. 10],

verim A : N=T:Z=4d:H=E:®, ut demon-

mg. 9. 16. =] Z o. 17. 5] corr. ex Z ¢. 22. xls-
eay @, 28. dea] om. @, meds V.
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B toumiaclova Adpov Eye tfimeg 9 opdioyos mAsved
meog Ty Opdloyov mAsvodv, vovréotw fimep 6 I
doududg medg Tov Z xal 6 A medg tov H xal
6 E mpog tov @ Omep E0e Osltas.

’

x.

‘Eay 0vo doufpav elg péoog avdioyov éu-
wiwry a@udpdg, Guotor émimsdor Efoovrar of
apLdpol.

dvo yag coududy tov A, B &g pédog dvdioyov
duminréro agududg 6 I Adym, Gtv of A, B Gpoior
énimedol slow agudpol.

Elifpdaoay [yae] éAayperoc doiduol rdv tov
avTov Adyov &ydévvov voig A, I' of 4, E* lodug &oa
0 4 tov A pergel xal 6 E vov I bedug 6 6 A4
tov A petgel, rooevrar povades Eorwmoav v td Z*
6 Z dga 10v A moldamladidcag Tov A memolnxev.
dore o A énimedog foviv, mievoal 0t avrov of 4,
Z. madw, éngl of A4, E éhdyerol &6 1adv Tov avtov
Aoyov éoviaov zoig I'y B, lodmg dga &6 4 wov I
uerpet xal 6 E tov B. 66dmg 0y 6 E vov B pe-
to&l, tooavtar povalsg forwoay v 16 H. 6 E &po
Tov B pergel xata tag v 1 H povddag 6 H &oa
10v E modlamiaoidoag tov B memoimxev. 6 B apa

1. wlevea medg Ty oudloyov] mg. @. 6. dunimeer V,
corr. m. 1. 9. pédoy B. avaloyoy] om. BVp. In B
supra scr. m. 2: &g péoog dvdloyov éumimtéve 6 T doududs,
ag 0 A meog tov I', & I'" meog tov B. 12 yoio om. P. 18,
A, T] A4, T, B By, et V deleto B. Post E in Vo add. fonry
doa @ 6 4 meog tov E, 6 A meog tov I. ¢ Ot 6 A meos
tor I', 6 I' mgos tov B (O @). xal d¢ &oa 6 J meds tov E,
& I’ mede tov B; idem B mg. m. 2 (37 pro 3¢). 16. =e-
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strauimus. quare etiam
A:B=1TI":2%= 43: H® = E3%: 03
quod erat demonstrandum.

XX.

Si inter duos pumeros unus medius proportionalis
interponitur numerus, numeri plani similes erunt.
Nam inter duos numeros 4, B unus medius pro-
portionalis interponatur numerus I. dico, 4, B esse
similes numeros planos.
sumantur 4, E minimi numeri eorum, qui ean-
dem rationem habent ac 4, I" {VII, 33]. itaque 4
numerum A4 et E numerum

A— 4—— I aequaliter metitur [VII, 20].
B— iam quoties 4 numerum A
MN———— __E_ metitar, tot unitates sint in
Z ' Z. itaque Z>< 4 = A4 [VIL

def. 15]. quare 4 planus est,
latera autem eius 4, Z. rur-
sus quoniam 4, E minimi sunt eorum, qui eandem ra-
tionem habent ac I', B'), 4 numerum I" et E nume-
rum B aequaliter metitur [VII, 20]. iam quoties E
numerum B metitur, tot unitates sint in H. itaque
E numerum B metitar secundum unitates numeri H.
itaque H>< E==B [VII def. 15}. itaque B planus

1) Nam 4: "= I": B.

molgne V. Seq. in Vo: tov 8t E mollamiaoidowg tov I
memolnxey; idem B m. 2. 17, dons V%. 18. eloww P. 19,
r,B] B, I ¢. 20. 3] 3¢ P, et B (corr. m. 1). 21,
formoav] bis @, sed corr. = 6 E] e corr. V, xal 4 E P,
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énineddg fovi, mievgal 6% avrod &low of E, H of
A, B doa émimedoi elow douduol. Aéym O1f, 8re xal
Suotor. émel yag 6 Z tov pdv 4 moldemdadiddag Tov
A memolynev, wov 02 E moldemdacidoag tov I' me-

8 molqnev, Eorww &dpa dg 6 A medg tov E, ovrwg o
A mpog tov I'y rovréoriw 6 I' mpdg wov B. malw,
énel 6 E éxavegov tov Z, H moldamlacdidoas Tovg
I, B msmolnpxev, éoriv dpa dg o Z mpdg tov H, ob-
tog 6 I’ meds tov B. dg 8% &6 I mpdg wov B, olrmg

10 § 4 mpog tov E' xal dg doa 6 4 medg tov E, ov-
t0g 0 Z mpog tov H. xal dvalict dg o A meog
zov Z, ottwg 6 E medg tov H. ol A, B &pa Spocor
énimsdor aguipol slow: af yap mAsvgel adrdv dvd-
Aoyov &low: Omep &8 OetEar.

’

15 xo .

‘Ecv 0v0 agudpdv 0vo ufeor avéloyov Zu-
ninTwoiv apLduol, opoior 6repeol &loww of
agitduol.

Avo yag ceidudy tév A, B dvo péeor avaloyov

20 éuminrérocay agdpol of I'y 4 Adyw, 6t of 4, B
Suolor oregsol lowy.

Ellfjpdwocay yag éidyioror aguduol tov Tov av-
Tov Adyov é&dvtov rolg A, I’y 4 teelg of E, Z, H*
of dga dxpoc atriv of E, H medror mpdg alijlovg

op elalv. xel fmel vov E, H &g péoog eveloyov éu-
nénroxey agududs 6 Z, of E, H dpa agidpol Suocos

1. énlmedog) in ras. @. 8. émel ydp — 4: I' memolyuey]
del. B; dnsl yag éncrsoov-(ex Endregog V) tov 4, E 6 Z (4,
E 6 Z in ras. V) zmollanladwecag éxdrsedy tav A, I (in ras, V)

negolnuey Vo; émel yap Endrsog tiv Z, H tov E mollamla-
dwxoag #xdtegov téov I, B memoimuey mg. B. In P mg. m. 1
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est, et latera eius sunt E, H. ergo ‘4, B plani sunt
numeri.

Iam dico, eos etiam similes esse. nam quoniam
est Z>X A=A et Z>X E=1T"), erit

d:E=4:I'=1TI":B.

rursus quoniam E X Z = I, E >< H = B, eril
Z:H=T":B [VI], 17]. uwerum I': B=4:E. quare
etiam J: E=Z:H. et permutando 4 :Z=E: H
[V, 13]. ergo 4, B similes sunt numeri plani;
latera enim eorum proportionalia sunt [VII def 21];
quod erat demonstrandum.

XXI.

Si inter duos numeros duo medii proportionales
numeri interponuntur, numeri similes sunt solidi.

Nam inter duos numeros 4, B duo medii pro-
portionales interponantur numeri I', 4. dico, nume-
ros A4, B similes esse solidos.

sumantar enim E, Z, H numeri minimi eorum,
qui in eadem ratione sunt ac 4, I', 4 [prop. II].
itaque extremi eorum E, H inter se primi sunt [prop. I1I].
et quoniam inter E, H unus medius proportionalis
interponitur numerus Z, numeri E, H similes plani

1)Nam J: 4d=1:Z=E: .

add. < lodxig doa & A vov A pergei xal 6Ecy T (signo ~
nullnm in textu respondit). 5. og] om. P, 7. éxdzeov
tmv YA H o E Vq) Z, H wollazluo‘mauc twg] om. B.
todg) éndeegoy tiv Vo. — 10. xal g — E] dea]
om. 11, xal dvallat — 12: rov H] om ’Igheon BY p).
18, elow dosbuol P, 16. épninzovay @, sed corr.  17. uow-
pol, Suorot] bis g. ofj om. P.  20. T, 4] 4, I'p. iéym
yde V, deleto yxo. 28. 4] 4, B Vo. '25." slot Vop. dya-
loyog P 26. 0 Z] om. o.
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éninsdol elow. Eormoay ovv tob plv E misveal of
8, K, tov 0t H of 4, M. gqavegov &pa iotlv éx vob
mpd tovrov, 6 of E, Z, H ékijg elow avdioyov &v

Al————— Ei—1
Bt Ik 1Z
N— H————m—
41 1 —i
j———N Ki—1
—_—F A—i
M——

ve % o0 @ mog TOv A Adye xal te vov K meog

5 tov M. xal émel of E, Z, H éAdyiotol slor tav vov
avtdy Adyov ydvrev voig A, I'y 4, xal éotw loov
70 mAijPog tidv E, Z, H v6 nhjde tav 4, I, 4, 8
loov &pa fotly dg 6 E meog tvév H, oVrwg 0 A mpls
tov 4. of 6t E, H mpdtot, of 6t modroe xal éAc-
10 yeotoL, of 0} fAdyioTor ueToveL Tovg TOV avrov Ad-
pov Eyovtag avvols (odxig 8 t& pelfwv tov pelfove
xel 6 fladowv wov éAdocova, vovréomv § TE TpOvU-
pevog TOV fpovusvov el O émdpevog TOV Emdpevov’
lodng dpa 6 E tov A pergel xal 6 H tov 4. ooa-
16 xg 0 0 E 1ov A petpei, todavtar povadsg é6Tmcay
év g N. 6 N &pa vov E moldamiacidcag tov A
memolyxev. o 0% E dorwv 6 éx 1av @, K* 6 N &g
ov éx 1ov @, K moldandedidcag tov A memolnxev.
6tepsog dpa fotly 6 A, mAsvpal % avrov elow ol
20 8, K, N. malw, énel of E, Z, H éiayiorol &l tav
Tov adrov Adyov éyovvev tolg I'y 4, B, ledug &ea

6 E tov I' perget xal &6 H wov B. ocaxig 0y 6 E
2. 7ot mgo] om. BV . 8. dvaloyoy slowy Vo, 4
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sunt [prop. XX]. sint @, K latera numeri E, et 4,
M latera pumeri H. itaque ex praecedenti propo-
sitione manifestum est, numeros E, Z, H deinceps
proportionales esse in ratione @ : 4 et K: M.Y) et
quoniam E, Z, H minimi¥) sunt eorum, qui eandem
rationem habent ac 4, I, 4, et multitudo numerorum
E, Z, H aequalis est multitudini numerorum 4, I, 4,
ex aequo erit E: H= A4: 4 [VII], 14]. sed E, H
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21],
minimi autem eos, qui eandem rationem habent,
aequaliter metiuntur, maior maiorem et minor mino-
rem [VII, 20], h. e. praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque E numerum 4 et H nume-
rum 4 aequaliter metitur. iam quoties E numerum
A metitur, tot unitates sint in N, itaque N><X E = 4
[VII def. 15]. uerum E = @ >< K. itaque
N0 < K=A.

ergo A solidus est, latera autem eius @, K, N. rur-
sus quoniam E, Z, H minimi sunt eorum, qui eandem
rationem habent ac I', 4, B%), E numerum I" ot H
numerum B aequaliter metitur [VII, 20]. iam quoties

1) Nam in prop. 20 demonstratum est
A: ' :B=d: E==Z: H.
2) Hoc solum utitur, quod numeri E, Z, Het 4, I', 4
proportionales sunt.
) Nam A: '=T:d=d:B=E:Z=72:H, et E,
Z, H minimi eunt in ratione 4: et I': 4.

zov] om. B. 5, -:03 om. B. slow P. 6. xal doriv — 7: 4,
I', 4] om. Theon (B 15. 87 3é Vo. 18. zsm)lnua V97
20. N] in ras, V. 22H]mra.s¢p 7] 8 B
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zov I’ pergel, vodavrar povadeg Eotwoay &v T 5.

6 H &pa tov B perpel xave vag év vp 5 povddag:
6 B #pa tov H mollemiacicdeg tov B msmolnxsv.
$ 0} H dorwv 6 &x tov A, M' & [E dpa tov éx raov
A4, M molleniacidoag tov B memoinxev. Orepedg Goa
éotlv 6 B, mievpal 0% avwov slow of A, M, 5 ol
A, B &pa ovspeol slow.

Aéyo [01), 8¢ xal oporor. Zmel yap of N, B zov
E mollamiaoidcayvreg tovg A, I' memoujxaoww, Eotiv
dpa dg 6 N mpdg zov B, 0 A mpog rov I, vovréoriy
6 E mpog tov Z. ail dg 6 E mog tov Z, o @
npos tov A xal 6 K meog vov M xal og dpa 6 @
npog Tov A, ovtwg o K moog tov M xal o N mpog
tov B xal elaw of utv O, K, N misvpal tov A, of
0% &, 4, M mievoal tov B. of 4, B dga doiduol
ouotor @regeol sloww: Gmep &0ew dstbos.

T

‘Eav to&ig dguPuol éEfjg avdioyoy @oiv, o
0} modrog TeTedymvog 1], xal 0 TPiTOG TETE-
yovog écTat.

"Eotwoay tosis deuduol £t dvddoyov of A, B,
I, o 0% mpditog 6 A rergdymvog dotw* Aéym, Oti xal
6 tolrog 0 I’ tergpdywvdg otwv.

‘Emel yep tov A, I elg ufoog dvdloydy Zoniv
apdudg 6 B, of A, I' &pa Guoior énimedol sloiv.
tergayovog 0% 6 A° vevpdywvog dga xal ¢« I Smep
&0er detkas. :

2. 6& »al 0 P. -naroia insert. postea V. 4. zov] corr.

ex Ty 5. memolnxe V. Seq. in Vo: tov 8¢ E molla-
nhagidoag tov I' memolnue; idem Bm. 2. 7. eloe Vo, 8.
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E numerum I’ metitur, tot unitates sint in %. itaque

H numernm B metitur secundum unitates nuwmeri

&) itaque ¥ <X H = B. uerum H= 4 < M,

itaque 5 >< 4><X M= B. ergo B solidus est, latera

autem eius sunt 4, M, 5. ergo 4, B solidi sunt.

Dico, eos etiam similes esse. nam quoniam
N><E= A4 et E><E=T?), erit
N:§=4:T[VL], 18)=E: Z.
uerum E:Z =@: 4= K: M. quare etiam
©@:A=K:M=N:gx

et , K, N latera sunt numeri A4, et 5, 4, M?) latera

numeri B. ergo 4, B similes sunt numeri solidi

[VII def. 21]; quod erat demonstrandum.

XXIIL
Si tres numeri deinceps proportionales sunt, et pri-
mus quadratus est, etiam tertius quadratus erit.
‘ Sint tres numeri deinceps propor-

4
B: ‘ tionales 4, B, I', et primus 4 qua-
r dratus sit. dlco, etiam tertium I"

quadratum esse.
nam quoniam inter 4, I' unus medius est propor-
tionalis numerus B, A4 et I' similes plani sunt [prop.
XX]. uerum A quadratus est. ergo etiam I' quadra-
tus est [VII def. 21]; quod erat demonstrandum.
N Nam E: I'=1: 5 = H:B.

2) Nam E: '=1: ..
8) Debuit dici 4, M, =. sed respicit ad. p. 382, 4.

H

dng om. P. NJ]ecor V. 10. 5] corr. ex Z g. 19.
nal 6] ¢ ingert. m. 2 P. 24, dvaloyos V, sed corr. m. 1.
25. &los Vo. 26, I'} in ras, P.
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’

xy’.

‘Eav véeoages Goudpol éEfjg dvaloyov mdLy,
6 8 medrog xvPog 17, xal & rérapros xvPog
foTal )

*Ecrwoay téocapeg dguduol Efg avaioyov of A,
B, ', d, 6 8% A xVPog f6rw° Aéym, OtL xal 6 4
xvfog foriv.

’Enel yap tov A, 4 dvo péoo. avdiopdv slow
aguduol of B, I', of 4, 4 &pa OGuocol &loi orspeol
dguBpol. xvfog 8% 6 A° xvfog dea xal 6 A° Gmep
&0er Octbou.

x0".

Eav 890 agiduol weds ardrjiovg Adyov éym-
GLv, OV TETQEY@VOG AQLPuds meog TETQdy@VOY
agLdudv, 6 0% meorog Terodymvog 7, xal 6
devregog teTpaymvog Eotar.

dvo pag agiduol of A, B mgog arijlovg Adyov
éréraday, Ov teTpdywvos deiduds 6 I' mpog terpdyem-
vov aguduov tov 4, 6 6% A terpdywvog fotw’ léyw,
ote xel 0 B terpdywvdg dotiv.

‘Enel yag of I', 4 tetpayovol elow, of I'y 4 doa
Suocor émimedol elow. tawv I', 4 doa &g péoos dvd-
Aoyov dumimrer doiBuds. xal doriv dg 6 I’ mpds Tov
4, 6 4 mgog 1ov B xal tav A, B dga &lg péoog
avalopov duminrer agdudg xal fotww 6 A tevpd-
yovog' xal 6 B dga tergdywvds doriy: Gmep E0s deika.

7. forer BV, 9. B, I'| I, Bg. eloww P, 14.
TeTgdymvog doiBpos meds] mg. P. terpdymvos @, sed cor.
16. dowduds @, sed corr, 7 teteaywvog BVe.  16. devrepos
loixdg P. 22. &lor V. 28, nal] xal émel P. 0¥
om B. 24 rév] om. B.  25. 6] @g 6 P.
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XXTII.

Si quattuor numeri deinceps proportionales sunt,
et primus cubus est, etiam quartus cubus erit.

Sint quattuor numeri deinceps proportionales 4,
B, I, 4, et A4 cubus sit. dico, etiam 4 cubum esse.

nam quoniam inter 4, 4 duo
medii proportionales sunt numeri B,
I, 4 et 4 similes sunt solidi numeri
[prop. XXI]. uerum A cubus est.
ergo etiam A cubus est [VII def, 21];
quod erat demonstrandum.

IA
B

!
!
i :
i V-

XXIV.

Si duo numeri inter se rationem habent, quam
quadratus numerus ad quadratum numerum, et pri-
mus quadratus est, etiam secundus quadratus erit.

Duo enim numeri A4, B inter se rationem habe-
ant, quam quadratus numerus I' ad quadratum nu-
merum A, et A4 quadratus sit. dico, etiam B qua-
dratum esse.

pnam quoniam I', 4 quadrati sunt, I', 4 similes
sunt plani. itaque inter I', 4 unus
medius proportionalis interponitur
numerus [prop. XVIII}. est autem
I'' 4= A4:B. quare etiam inter
A, B unus medius proportionalis
interponitur numerus [prop. VII]. et 4 quadratus
est. ergo etiam B quadratus est [prop. XXIIJ; quod
erat demonstrandum.
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xe’.

'Ecv dv0 dgidpol weog addijlovg Adyov &ym-
oy, 0v xUfog deiPuds wedg xvfov deidudv,
6 0} mpdrog xvfog 5, xal 6 delregog xvPog
Eotar.

dvo yop aguBuol of A4, B mpds aiijlovg Adyov
érocay, ov xifog aguBudg 6 I' mpog xvPov doid-
pov oy 4, xvpog 0% forw 6 A° Aéyw [074], Ori xal
6 B xvpog édoriv.

‘Engl ypag of 'y 4 xvfos elotv, of 'y 4 Guoio
orspeol elow tav I', 4 &po dvo péoor dvdioyov
dunintovory agidpol. Gdoor 0t &g torg I, A peratd
xave 10 ovvegds avadoyov dumimrovoww, Todovror xal
&lg Tovg TOV avtov Adyov &yovtag avrtoly @ore xal
tov A, B 8vo péoo. dvddoyov dumimrovey agiud-
poi. fumnrérwdey of E, Z. énel oty réooages doid-
pol of 4, E, Z, B EEfjg avdloydv eloww, xal éote
xvUfog 6 A, xVfog dga xel 6 B Omep &0s dsika.

us .

Of Guocot éximedor dgidpol mpog ailjiovg
Adyov Eygovaiv, Ov Terpdymvog deudpds meog
TETPRY@VOY GQLBuUdv.

"Eotwoav Spotor émimedor douduol of A, B Ay,
0te 6 A mpdg Tov B Adpov Eyer, ov tevpaywvog coid-
pog mPog TETEAYOVOV AQLIuUlY.

8. meds »vfov dedudr] bis @, sed corr. 8. §7] om. P.
10. dpotor] dea dpoior BV g, 11. slol Ve, 12, 3¢] one
18. dpminvover PV, 15, zav] 1év 9. 17, elav] elo Vg,
dovi] doriv P. 24, 4] seq. ras. 11itt. V. du@uds om. V.
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XXV.

Si duo numeri inter se rationem habent, quam
cubus numerus ad cubum numerum, et primus cubus
est, etiam secundus cubus erit.

Duo enim numeri 4, B inter se rationem habeant,
quam cubus numerns I' ad cubum numerum 4, et
cubus sit 4. dico, etiam B cubum esse.

nam quoniam I, 4 cubi sunt, I, 4 similes solidi
sunt, itaque inter I', 4 duo medii proportionales
interponuntur numeri [prop. XIX]. iam quot inter
I'y, 4 secundum proportionem continuam interponun-

Al Et—m—m—m——
B Z

) e —

- ¥

tur numeri, totidem etiam inter eos, qui eandem
rationem habent, interponuntur [prop. VIII). quare
etiam inter 4, B duo medii proportionales interpo-
nuntur numeri. interponantur E, Z. iam quoniam
quattuor numeri 4, E, Z, B deinceps proportionales
sunt, et cubus est 4, etiam B cubus est [prop. XXIII];
quod erat demonstrandum.

XXVL

Similes numeri plani inter se eam rationem ha-
bent, quam quadratus numerus ad quadratum numerum.
Sint similes numeri plani 4, B. dico, 4 ad B
eam rationem habere, quam quadratus numerus ha-

beat ad quadratum numerum.
Euclides, edd. Heiberg et Meuge. II. 23
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'Enel yap of A, B Suotor éminedol elov, tov A,
B &ga &l ploog dvadoyov dumimrer douBpcs. du-
mmwréro xal form 6 I'y, xal eiijpdocay &dyiero
doidpol tay tov adrdv Adyov éydvrav roig 4, I', B
5ol 4, E, Z* ol &pe a&xgot avtdv of 4, Z zergdym-
vol slow. xel éwel domiv dg 6 4 meodg tov Z, ovrmg
6 A mpds tov B, xal slew of 4, Z terpdyovor, O
A dga mdg Tov B Adpov &ys, Ov terpdywmvog dgid-
pog mpdg TeTpaywvov apududv: omsg E0er detfau.

10 %',

Of Guotor 6regeol agidpol mpdg adifiovg
Adyov Egoveiv, 0v xvBos apiduog medg xvfov
agidudv.

"Estmoay Suowor orepeol apuduol of 4, B Adym,

16 6te &6 A mpdg Tov B Adyov &yee, Ov xvfog agiBuog
nQog xvPov dpLdudv.

’Exsl yag of A, B Guowor otepeol eloww, tav A,
B &pa 0vo péoor avaioyov dumiwrovewy agiduol. iu-
mrrerwoay of Iy, 4, xal eldjpdwoay fayicror apid-

20 wol TV ©ov avtdv Adyov égdvvev voig A, I, 4, B
loov avrolg ©o wAndog of E, Z, H, @ of &pe &xgo:
avrtagv of E, @ xvfor elolv. xal dotwv g 6 E mpog
Tov @, ottwg 6 A medg tov B* xal 0 A doa medg
Tov B Adyov e, ov xVfog apidudg mweds xvfov agid-

o5 wov' omeg &der Ocikar.

1. elor Vo 4. tois] corr. ex zo: m. 2 P, r, B]
B, TP 6. eloe V. 11. of] om, P. 17. eloe V.
18. péooi] -or e corr. m. 1 P.  19. aguBpol] om. B. ~ 20.

B] Z ¢. 22, &lof V. 23. xal 0 4 &oo moog oy B]
mg. @. 25. 3meq €351 deiten] om. B. In fine Evxleldov

arocyelowy 7" P
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nam quoniam A, B similes plani sunt, inter 4,
B unus medius proportionalis interponitur numerus
[prop. XVII]. inter-
ponatur, et sit I, et
sumantur numeri 4, E,
'“ Z minimi eorum, qui
eandem rationem habent ac 4, I', B [prop. 1I]. itaque
extremi eorum 4, Z quadrati sunt [prop. II coroll).
et quoniam est 4:Z = A: B, et 4, Z quadrati sunt,
A ad B rationem habet, quam quadratus numerus
ad quadratum numerum; quod erat demonstrandum.

A\

e

p- 1 1 E

XXVII.

Similes numeri solidi inter se rationem habent,
quam cubus numerus ad cubum numerum.

Sint similes numeri solidi A4, B. dico, 4 ad B
eam rationem habere, quam cubus numerus habeat ad
cubum numerum.

nam quoniam A, B similes sunt solidi, inter A,
B duo medii proportionales interponuntur numeri

Al I N
Bi— - 1 dh
E: A 1 Hi 1 6}

[prop. XIX}. interponantur I, 4, et sumantur minimi
numeri eorum, qui eandem rationem habent ac A,
I, 4, B iis aequales multitudine E, Z, H, ® [prop. II].
itaque extremi eorum E, ® cubi sunt [prop. II coroll.].
et E:@=_4:B. ergo 4 ad B eam rationem habet,
quam cubus numerus ad cubum numerum; quod erat
demonstrandum.

22%
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a’.

'Eav dv¥o0 Opotor émimedor agidpuol moide-
gledidGavtesg addfiovg woLeaal tiva, 6 ysvipe-
vog teTQdywvog £6TaL

"Eotwoay 0vo Opoior émimedor doudmol of A, B,
xel &6 A4 tov B morlamiaoieoag tov I mowelro iéywm,
ott 6 I' tevpaywvidg ovwv.

0 yap A éaviév moldamiasidoag tov A- movelvm.
6 A4 &po revpdywvdg éoviy. Emel odv & A favvow
ptv mollamiacidoag Tov 4 memolnxev, tov 0% B mol-
Aandaciiceg tov I’ memolmuev, Eorw dga og 6 A
nog T0v B, ofrwg 6 4 mds tov I. xal énel of A,
B Guowor émimedol slow doiduol, tov A, B doa &l
uéoog avidoyov éumimrer dgiBudg. éav 0% dvo agud-
pov psteld xave T0 Ouvverds dvadoyov fumimrmow
apuBuol, 660 &ls avrovg éumimrovst, TodovToL xal &lg
Tovg TOv avtdv Adpov Eyovrtag' dore xal tov 4, I
elg uéoog avdioyov dumimrse e@udpds. xol éote ts-
Todyovog 6 A° terpdyovog dea xel 6 I Gmeo &e
dsitou.

8’] corr. ex ' V. Post titulum, ante prop. I in textu
scholium habent Vg, u. app. 9. fnmel oﬁv‘} nal éned Vo,
10. ps’vll om. B. d] in ras. P. memwolnue Vo 11. I']
inras, P. 14, 8] supram. 2 V. perafd ¢eulpov V. 16.
dowdpol, Goos £lg avtods épmimtover] mg. m. 2 B. 17.



IX.
L

Si duo similes numeri plani inter se multiplican-
tes pumerum aliquem effecerint, numerus ex iis pro-
ductus quadratus erit.

Sint duo similes numeri

Ap—

Bre—— plani 4, B, et sit

n 1 A>B=1TI.

4 dico, numerum I" quadratum
i I

esse,

sit enim 4 >< 4= 4. 4 igitur quadratus est.
jam quoniam A > 4 = 4 et 4 < B =T, erit
A:B=d:I [VI], 17]. et quoniam 4, B similes
sunt numeri plani, inter A4, B unus medius propor-
tionalis interponitur numerus [VIII, 18). sin inter
duos numeros secundum proportionem continuam nu-
meri aliquot interponuntur, quot inter eos interpo-
nuntur, totidem etiam inter eos interpopuntur, qui
eandem rationem habent [VIII, 8]. quare etiam inter
4, " unus medius proportionalis interponitur nume-
rus. et quadratus est 4. ergo etiam I' quadratus
est [VIII, 22]; quod erat demonstrandum.

£rovtag adrols @, adroig mg. m.'2~V. 18. Zouw P. 19.
0 4° tetgdyovog)] mg. m. 1 P, onee £0ar Seifa] m. 2V,
om. B.
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g’

Eav 0vo deitduol woidaemwiadidoavreg aliq]-
Aovg moLdGL TETQREY@VOV, OpoLos émimedol el-
Gy agiduol.

"Eetmday 0vo dguduol of A, B, xal 6 A tov B
nwoldanladidoag tevgdyovoy tov I' moislrw® Aéym, Ot
of A, B 8uotor émimedol elowy doiduol.

‘O ydp A éavrov mollemdasideas tov A moisfte:
0 A4 Gou terpaywmvig fotv. xal énel 6 A favrov piv

10 woAlawiacidcag Tov A memolnxev, tov 08 B molda-

15

20

25

wlagicoas vov I' memoipnev, Eotiv &ge @g 6 A mpog
tov B, 6 4 mpog tov I. xal émel & A verpaywvig
éorwv, alde xal 6 T, of 4, I'" &pa Gpoior émémedol
slow. tov 4, I' doa ely péoog dvdioyov dumimres.
xal dotiv wg 6 A meog ©ov I', otrwg 6 A medg Tov
B xal tov A, B dpa &l péoog dvdioyov dumimre.
doy O 8¥o debucy elg pfoog avdloyov Eumimry,
Suocor énimedol elow [of] doiduol of &pa A, B duorol
slow énimedor: Omep E0sc detfau.
¥

'Eav xvfog apiduds éavrov mollanladidong
moef] teve, 6 yeviuevog xvfog éoTa.

Kvfos pap doidudg 6 A éavrov mollamiadicdag
1oy B mowerw* Aéyw, 0t 6 B xvfog fotiv.

Eiijpdo yap tov A misvga 6 Iy xal 6 I' éavrov
woldamdacidoag tov A mowslrw. avegov 61 fetw,

8. eloe Vgp. 4. deBpol] om. BVe., 6. forwcay — 6:
noelta] dvo yae apduol of A, B mollanmiasidsarreg (m. 2 B)

@ililove teteaywvoy 16y I' moielzwoey Theon (BV g). 9.
fore Vg, A)supram. 1V. pév]om. . 10. memolnxe V.
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IL

8i duo numeri inter se multiplicantes quadratum
effecerint, similes erunt numeri plani.

Smt dvo numeri 4, B, et 4 numerum B multi-
plicans numerum I' quadratum efficiat. dico, 4, B
similes esse numeros planos.

nam sit 4 ><X 4 = 4. itaque 4 quadratus est.
et quoniam 4 X 4 = 4d et 4 <X B = I, erit

—id A:B=d:I[VI, 17]. et quoniam
———B 4 quadratus est, uerum etiam I, nu-
I'————1 meri 4, I similes plani sunt. itaque

4———————  inter 4, I unus medius proportionalis
interponitur [VIII, 18]. est autem 4:I' = 4:B. quare
etiam inter 4, B unus medius proportionalis interponi-
tur [VIII, 8]. sin inter duos numeros unus medius pro-
portionalis interponitur, similes plani sunt numeri
(VI 20). ergo A, B similes plani sunt; quod erat
demonstrandum.

1L

Si cubus numerus se ipsum multiplicans nume-
rum aliquem effecerit, numerus productus cubus erit.

. Cubus enim numerus 4 se ipsum multiplicans B
numerum efficiat. dico, B numerum cubum esse.

sumatur enim I' latus numeri 4, et sit I' >< I'= 4.

12. tov] om. B.  oftwc 6 B. 1év] om. B. 14 el Vo,
Post éuxixzes in Vo: adofpds; idem B m. 2. 16. tav]
corr. ex toév . avdloyos V, sed corr. 17, dav 3¢ — ip-
xixcy] wg. m. 2 B, addito doifuds ante idy. Zumiwra B;
etﬂ;u , sed corr. m. 1. 18, of] (prius) om. P.  19. éx/xedo:]
om. P, 26. 4] corr. ex Bm. 1 P
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8t 6 I' tov 4 moidamieoidoag Tov A memolnxey. xal
énel 6 I' éavrdy moliewdaordeag tov 4 memolnxev, 6
I dpa tov A psroel xare tog dv altg povidag.
dila pnv xel 9§ povag tov I’ pergsl xeve teg év
et povddag Eorwy Gga wg 1) poveg meog tov I &
I’ modg tov 4. =mddw, émel 6 I' tov 4 mollamia-
owioag Tov A memolynev, 6 A Goa tov A psrgel xara
rag év t@ I' povadag. perpel 0 xal 7 povas tov I
xare tag v avre povddas: Eotwy Goa dg 1 povag
npog tov Iy & A mpog 1ov A. add’ &g 9 povag weog ToV
I, 6 I’ mpog tov A° xal g doa 7 poves medg oV
T, ottwg 6 I" mpog tov A xal 6 4 medg tov 4. tijg
&oo povddog xal tov A dpduol dvo pésor avdioyov
xere ©0 ovverds fumemraxadiy cguduol of I'y 4. ma-
Aw, el 6 A favrov mollamlacidcag Tov B memoln-
x&v, & A doa ©ov B pergel xora tag dv avrd povd-
dag. perpel 0F xal 1§ povag tov A xete tag dv alrd
povadag: fouiv dga @g 1 povag meds vov A, 6 A
wpdg 7ov B. rtijg 0% povadog xal tov A dvo uésor
avdioyov éumentaxaciy agiduol: xal tov A, B doa
dvo uéoor dvaloyov dumedotvrar douduol. av 8t &vo
dpududy dvo péeor dvdioyov dumimrtmov, 6 6% mod-
tog xUPog 7], xal & devregog xVPos Eoton. xal doTiv
0 A wfog' xal 6 B dpo xvPog fotlv: Omep e
detkar.
d’.
‘Eav xvfog agidudg xvfov dagidudv moi-

1. memolnxe Vo 2. memodnxs Vq: o I'] postea in-
sert. B. 6. zdv] om. B, oftwg 0 B. 6. té¥] (prius) om. B,
1. d] geq. ras. 1 lith. .  13. xal zov] bis ¢, sed corr. 18.
oBtwg o% 19. wév] om. B.  20. dvaloyoy . deifpol fu-
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manifestum igitur, esse I' >< 4 = 4. et quoniam
I’'><I= 4, I numerum A4 se-
cundum unitates suas metitur [VII
def. 15]. uerum etiam unitas nu-
merum I’ secundum unitates ipsius
metitur. itaque [VII def. 20] 1 : I' = I : 4. rursus
quoniam I'>< 4 = 4, 4 numerum A4 secundum uni-
tates numeri I' metitur. uerum etiam unitas nume-
rum I’ secundum unitates ipsius metitur. erit igitur
1:'=4d:4. uverum 1:I'=1TI":4.
itaque 1:I'=1TI:d=4:A4. itaque inter unitatem
et numerum 4 duo medii proportionales interponun-
tur numeri I', 4 secundum proportionem continuam.
rursus quoniam est 4 >< 4 = B, 4 numerum B
secundum unitates suas metitur. uerum etiam unitas
numerum A4 secundum unitates ipsius metitur. erit
. igitar 1: 4 = 4:B. sed inter unitatem et 4 duo
medii proportionales interponuntur numeri. itague
etiam inter 4, B duo medii proportionales inter-
ponentur numeri [VIIL, 8].!) sin inter duos numeros
duo medii proportionales interponuntur, et primus
cubus est, etiam secundus cubus erit [VIII, 23]. et
A cubus est. ergo etiam B cubus est; quod erat
demonstrandum.

—iA

—I —_—td

1V,
Si cubus numerus cubum numerum multiplicans

1) VIII, 8 de duobus numeris proportionalibus demon-
strator; sed demonstratio eadem tum quoque ualet, si alter
unitas est.

mextanacy P. téy] corr. ex zév V. 22. éunirracy]
e corr, V. 28. dzvtegos) véragrog Theon (BVg).
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Aamiadiddag moufj tive, 6 ypevopevog xVfog
EoTa.

Kdfog pap aeiduds 6 A xVfov dguduov tov B
moAdandaouicag tov I' mowelrw® Adym, 6tu 6 I' x¥Pog
éotly.

0 yap A4 favrév mordamladidoag tov A moielre:
6 4 dpa xvPog dotlv. xal émsl & A éavrov ulv
mollandadiddag tov A memolyxev, tov 0% B molde-
wiecideag tov I' memolqxev, S6tiv dga dg 6 A mpdg
ov B, oltwg 6 4 mpds tov I xal émel of A, B
xvfor elolv, Buotor oregeol sloww of A, B. tov A4, B
&oa 0vo péoor avdioyov éumimtovey apiduols @orTe
xol tov A, I’ 8vo uéeor avdloyov fumesovvrar dgid-
pol. xal doti xvfog 6 A xvPog Foa xal 6 I' Gmse
£0er Ocikat.

g,

'Edv xvfog apiedpuds doe®udv tive molia-
nilaciac6ag xvfoy moifj, xal 6 mollamiadiac-
delg xvPog EoTas.

KYfog yae agiduog 6 A apuBudy twe tov B
nollamiaciaoag xvpov tov I mwoweitw® Aéym, 6te 6 B
xvfog fotiv.

O yogp A favrdv moddamdaciacag tOv A moweite:
xVPog doa ovlv 6 A. xal émel 6 A favrdv pdv wolda-
wlacidoag 10y A memolmynev, tov 0t B moidemAaoud-
6ag tov I’ wemolnney, &ty Goa wg 6 A mpog tdv B,
0 4 mgog vov I. xal émsl of 4, I' xbfor &ioiv,
ouocor oregeol elaw. tov A, I' dpa dvo pdoor dvd-

6. yao 4] 4 ydo BVg. 7. 4] seq. ras. 1 litt. 9. dor/

Vo. 8. memolmue Vo, 10. zév] bis om. B. 11. &lae
V¢. of 4, B] om. BVg. 18. to»] e corr. V. 14,
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numerum aliquem effecerit, numerus productus cu-
bus erit.
I 14 Cubus enim numerus 4 cubum
\ ‘B I' numerum B multiplicans efficiat I'
—— 4 dico, I' cubum esse.

sit enim 4 >< 4 = 4. 4 igitur cubus est [prop.
III]. et quoniam A >< 4 = et 4 >< B = T, erit
A:B=4:TI [VII, 17]. et quoniam 4, B cubi sunt,
A, B similes sunt solidi. itaque inter 4, B duo medii
proportionales interponuntur numeri [VIII, 19]. quare
etiam inter 4, I' duo medii proportionales interpo-
nuntur numeri [VIIL, 8]. et cubus est 4. ergo etiam
I’ cubus est [VIII, 23]; quod erat demonstrandum.

V.
Si cubus numerus numerum aliquem multiplicans
—_ 4 cubum effecerit, etiam numerus

— B multiplicatus cubus erit.
L Cubus enim numerus .4 nu-
ubus
—14 merum aliquem B multiplicans
cubum I efficiat. dico, etiam B cubum esse.

nam sit 4 >< 4 = 4. itaque 4 cubus est [prop.
). et quoniam A > A =4 et 4A>< B=1I, erit
A:B=4:T [VI],17]. et quoniam 4, I" cubi sunt,
similes sunt solidi. itaque inter 4, I' duo medii
proportionales interponuntur numeri {VIII, 19]. est

dotiy P.  Prop. 5 in Vo bis scribitur, secundo loco (V, g,)
sine numero. t0 T dlg fyedon xata 178ny Tov yeugpimg
Vmg 21. Blsupra V,. 23. 4] inras. V,. 24 puév]
om. @. 25. memoinxe Vo V, g, 27. obtwg 0 V. 4,
rj er;u. V. 28. opotos of @. #loe Vo V, @,. 4, I']
eras. V.
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Aoyov Zumimrovowy duBuol. xal lotw dg ( A meog
tov I, ofrwg 6 A mpog tov B° xal tov A4, B dpa
dvo uéoor avaioyov fumimroveww auduol. xal Zete
xvPog 6 A° avPog &oa ol xal 6 B Omep &der detfar,

g

'Eav dotfpog éavrov moldamladiddag xv-
Bov moufj, xal avrdg xvPog EorTar.

‘"douBuds yee 6 A éxvrov moldamdesidoag xvfov
10v B moslrw® Adyw, Ore xal & A xifog édoriv.

O pap A tov B mordamiasideag tov I' moelro.
énel ovv & A favtov plv mwoldamdacidoag tov B me-
nolqxsy, tov 0! B moldawiacizoag tov I’ memoinxev,
6 I’ doa xVfog doriv. xal émsl 6 A Eovrov modda-
nAaoiioag tov B memoinxsv, 6 A oz tov B peveel
xave Tag &v avtg povadag. pergel 0% xal 4 povag
tov A4 xata tag v avrg povadag. Eorw Fea dg 7
povag mpog tov A, otrwg 6 A meds Tov B. xal émel
0 4 1ov B mollamdadidoag tov I' memolyxev, 6 B &oa
tov I' pevpst xave tag év 16 A povabog. pergel O}
xal 7 povag Tov A xare tag v avtg wovadag. fomiy
doa og 1) movag medg tov A, olrwg 6 B medg tov I
Al dg 7 poveg medg Tov A, odrmg 0 A medg Tov B+
xal og &pa 0 A medg tov B, 6 B medg vov I'. xal
énel of B, I' xvfor &lolv, Guotor oTeQedbl elow. tdv
B, I' &pa 0vo péoor dvaiopdv sloww doubuol. xal

1. nal doty — 8: cqubpol] mg. m. 2 V; in textu dore
sal toy 4, I' 8vo péoor avaloyoy dumecovwvrar dguduol, sed
delet. V. 2. dpa] frt 9. 3. fumimtoveiy doubuol dvdilo-
yov BVop, V, 9, douv P. 4. 4] eras. V. xdfog] m.
2 B. dotl] om. Vo, dotly @, B] eras. V. 5. 5]
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autem 4:I'== 4:B. itaque etiam inter 4, B duo
medii proportionales interponuntur numeri [VIII, 8].
et cubus est 4. ergo etiam B cubus est [VIII, 23];
quod erat demonstrandum.

VI

Si numerus se ipsum multiplicans cubum effecerit,
et ipse cubus erit.

Numerus enim 4 se ipsum multiplicans efficiat
cubum B. dico, etiam 4 cubum esse.

sit enim 4 >X B =I. iam quoniam 4> 4 =B
14 et 4 >< B =TI, I' cubus est. et quo-
l——————1B pjam A4 >< A4 ==B, 4 numerum B se-
YT cundum unitates suas metitur. uerum
etiam unitas numerum .4 secundum unitates ipsius
metitur. itaque 1: 4= _4:B. et quoniam 4>< B=1T,
B numerum I secundum unitates numeri 4 metitur.
uerum etiam unitas numerum 4 secundum unitates
ipsius metitur. itaque 1: 4 =B :I. sed

l: 4= A4:B.

quare etiam 4 : B == B : I. et quoniam B, I" cubi
sunt, similes sunt solidi. itaque inter B, I"' duo medii
proportionales sunt numeri [VIII, 19]. est autem

sic V. 11, memolmxs V. 18, ot Vo. favroy péy
BVg. 14. nemoinne V. 0 A &oa — 22: obtog 0 4
neds tov B] P, tov 8} B xollamlecizoas tov I' mexolnxey
Theon (BV ). 22. B] in ras. P. 28. xa/] om. BVop.
6 Bl supra ¢. 24, ot Vop. 26. B, I'} 4, B P.
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doviv ag 6 B medg tdv I, 0 A mpdg vov B. xal rdv
A, B #&pa dvo péoor dvadoydy slow deudmol. xel
dore xPog 6 B' xvPog dea dotl xal 6 A Omep e -
detEau.

5 ¢.

‘Eav 6VvBerog aiduds aetduor vive mol-
Aewlagideag mwoLf] Tiva, O PEVOUEVOG OTEQEDS
éotai.

ZvvPetog pap deududs 0 A deubpdy twa tov B

10 moAdazmdacideag rov I’ mowcltw® Aéym, 6tu 6 I ore-
esog doTiv.

’Ensl yop 6 A ovvderdg dotiv, vmod deiduov Te-
vog psrendijcstar. perpelodwo vmo tov d, xel Soduig
6 4 tdv A pergel, rooatrar povidsg Eotmoay v vé

15 E. émsl ovv 6 4 wov A pereel xare tag v e E
povddag, 6 E dpa tov A mollamdaciaoas tov A me-
molnxev. xal émel 6 A tov B mollamlaciceag tov I
nemolnxev, 6 82 A dovwv 6 éx tév 4, E, § dga éx v
4, E tov B moldamiacidoag tov I' memolnxev. 6 I

20 Zoa otepeds €otiv, wAsvgal 0} adrov elow of 4, E, B
onep E0er Oceitac.

’

7.

’Eav damo povadog 6modotovy agiduol éEfig
avdioyov @6y, & ulv Teirog and Tig povddog
26 tstpaywvog forar xal of fve diadeimovreg, O
0 téraprog xvPog xal of dvo Sradelmovrsg

. 1. ovtos 6 A BVg. 8, douy P.  xifog] (alt.) om. ¢.
doclv P.  1B. imel ovy — 16: povddas} om. V.  16. me-
nolyne Vo, 18. 6] (alt) om. BV g. 19. Post memolnuey
add. 9, VB mg. m, 2: x«i (om. B) 6 B dea (fr1 @) tov éx tay
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B:I' = A4:B. quare etiam inter 4, B .duo medii
proportionales sunt [VIII, 8). et cubus est B. quare
etiam 4 cubus est;') quod erat demonstrandum.

VIL

8i compositus numerus numerum aliquem multi-
plicans alium aliquem effecerit, numerus productus
solidus erit.
4 Compositus enim numerus A
—B numerum aliquem B multiplicans
————I' numerum I" efficiat. dico, nume-
dr—i E———  rum I solidum esse,
nam quoniam 4 compositus est, numerus aliquis
eum metietur. metiatur numerus 4, et quoties o
numerum 4 metitur, tot unitates sint in E. iam
quoniam 4 numerum 4 secandum unitates numeri
E metitur, erit E>< 4 = A4 [VII def. 15]. et quo-
niam 4 XX B=1T, et 4= d><E, erit
A>XE>XB=1TI.
ergo I solidus est, latera autem eius sunt o, E, B;
quod erat demonstrandum.

VIIL

Si quotlibet numeri inde ab unitate deinceps pro-
portionales sunt, tertius ab unitate quadratus erit et

1) Nam 4: 2 =2 : y == y : B, siue (VII, 13)
B:ymy:x=12x:A
 tom u. VIII, 23.

4, E mollanlacidoag tov A (toy A om. B) tov I' memolnuer.
20. éons Vz:. Ad}ecorr. V. E]om. B. 25 #orat] dou
BVg. ] =mdvreg, 0 BV,
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mavreg, 0 0t éfSopog xVPog Gpa xal reTrpdym-
vog xal of wévre Sialdelmoveg.
*Eotmeay dmd povddog oOmocoiotv apiduol EEig
dvdioyov of A, B, I'y 4, E, Z* iéyw, {1t 0 pdv
5 toirog dmd wijg povddog 0 B terpdymvig éove xal
of Zva Owadelmovreg mdvreg, 6 0% tvéragrog 6 I' xv-
Pog xal of dvo JSiadeimovreg wmdvreg, 0 8% Efdouog
6 Z x¥fog dux xal tevpdymvog xal of mévre Sadsl-
MOVTES MOEVTEG.

10  ’Emsl pdo domiv og 7 povag medg tov A, ovrmg &
A mog tov B, loawg doa 1§ povig tov A aeududv
peroel xai 6 A vov B. 1 O} poveg tov A aguiudv
pergel xava tag dv avte povadag' xal 0 A4 dea ToV
B uergei xot vog dv v A povddag. 6 A dea éav-

16 7ov woAdamiaciicag TOv B memolnxev: terpdywvog
doa fotlv 6 B. xol émel of B, I', 4 étng avaioyov
slow, ( 0t 'B rerpaywvdg dotv, xal 6 4 doa terpd-
yovdg fotwy. S t& avte 87 xal 6 Z teredymvig
éotv. ouolwg 01 Selopev, 6ti xal of Eva diadsimovreg

20 movreg TeTEay@VOl Elow. Afyw O, Oti xal 6 TéTagrog
ano tijg wovadog 6 I' xvVfog dotl xal of dvo Oiadel-
movteg mwavisg, émel pde fomiv dg 7 woveg medg TOV
A, odrog 6 B mpog wov I, ledug dea 1 povag tov
A aqdudy perger xal 6 B tov I. % 0% povag tov A

26 aQududy petpel xata tag v td A povadog xal 6 B

1. mdvreg) om. BVo. 2. Siadelmovesg movreg BV g.
4. 6]l om. V. 8. mdwvreg] om. BVg. 7. mdwvreg] om. 9.
9. amavieg Vo 12. ¢oiPudéy] om. BVg. 14, 15 A)
avtd @. 15, memolnne V et -xe in ras. o. 17. doue
PVo. 18, ome V. Qi v — 19: !ctug om. @. 20,
mavreg] om. BVg. &lor Vo 21. dotiy P. 25. o0 A]
avth .
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item, qui’) uno loco distant, quartus autem cubus et
item omnes, quicunque duobus locis distant, septi-
mus uero simul et cubus et quadratus et item, qui
quinque locis distant.

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps

A— proportionales 4, B, I', 4, E,
Bl—— Z. dico, tertium ab unitate B
., quadratum esse et item omnes,
) quicungue uno loco distent, quar-
E , tom autem I' cubum et item

, omnes, quicunque duobus locis
distent, septimum uero Z si-
mul et cubum et quadratum et item omnes, qui-
cunque quinque locis distent. nam quoniam est
1: 4= 4:B, unitas numerum 4 et 4 numerum B
aequaliter metitur {V1I def. 20]. sed unitas numerum
A secundum unitates ipsius metitur. quare etiam A4
numerum B secundum unitates numeri 4 metitur.
itaque [VII def. 15] 4 >< 4 = B. ergo B quadratus
est. et quoniam B, I', 4 deinceps proportionales sunt,
et B quadratus est, etiam 4 quadratus est [VIII, 22].
eadem de causa etiam Z quadratus est. similiter
demonstrabimus, etiam omnes, gquicangue uno loco
distent, quadratos esse. iam dico, quartum ab uni-
tate I' cubum esse et item omnes, quicunque duobus
locis distent. nam quoniam est 1: 4 = B: T, uni-
tag numerum A et B numerum I' aequaliter metitur.

1) Cam mavreg post Siadslmovres facillime intercidere
potuerit, nec in hoc vocabulo uwel omittendo uel ponendo con-
stans sit codicum P et Theoninorum consensus aut dissensus,
fortasse mdvreg ubique recipiendum.

Euelides, edd. Heiberg ot Menge. II. 28
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&oo tov I’ pevoel xave tag &v v A povedes: & A
doe 1ov B moAhamAaoiioag tov I memolyxev. émel ovv
6 A fevrov pdv moldemieaoiddag Tov B memolyxev,
tov 0} B moddamiaoiaoag tov I" memolnusv, x¥fog dpa
6otly 6 I xal énel of I, 4, E, Z ékfig avaloydy
elow, 6 8t I' xvfog dotly, xal 6 Z &pa xvfog éotiv.
d0c(y®n O xal tevgaywvog 6 dea EBdomog dmd tTrg
povadog xvPog € ot xal rerpdywvog. opolwg O
8sikopev, Ot xel of mévte diadeimovreg mavieg xvfor
10 7€ slov xal tevpdywvor' Omep E0er detfas,

8.

’Eav dxd povddog 6mocoioty é§fg xata to
ovvegds doidpol dvdloyov doey, 6 8} pera Ty
povdde reredymvog 7, xal of Aoimol mdvreg Te-

16 tedymvor é6ovras. xal dav 6 peve THY povdda
xvBog 7, xal of Aotmol mavreg xvPor Eoovral

*Eorwoav amwd povdadog ékfic dvdloyov dcoidymor-
ovv agdpol of 4, B, I'y 4, E, Z, 6 6% peta tqv

At 1
Bl
N—

At |
i 1 E zZ

povada 0 A terpdywvog ot Aéyw, Ore xal of Aoi-
20 mol mdvreg terpdymvor Ecovrau.

Ortv utv odw & tplrog dmd tig povddog 6 B te-

tpayovdg fote xal of fva Owamdelmovieg mavteg, Oé-

1. ¢ 4] avred, supra scr. 4 @. 3. uér] om, P. =me-
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unitas autem numerum .4 secundum unitates numeri
A metitur. quare etiam B numerum I' secundum
unitates numeri 4 metitur, itaque 4 >< B =T, iam
quoniam A >< 4= B et 4>< B =T, I' cubus est.
et quoniam I', 4, E, Z deinceps proportionales sunt,
et I' cubus est, etiam Z cubus est [VIIL, 23).7) de-
monstrauimus autem, eundem etiam quadratum esse.
ergo septimus ab unitate et cubus et quadratus est.
similiter demonstrabimus, etiam omnes, quicunque
quinque locis distent, et cubos et quadratos esse;
quod erat demonstrandum.

IX,

Si quotlibet numeri deinceps in proportione con-
tinua proportionales sunt inde ab unitate, et unitati
proximus quadratus est, etiam reliqui omnes quadrati
erunt. et si proximus unitati cubus est, etiam reliqui
omnes cubi erunt.

Sint quotlibet numeri inde ab unitate deinceps
proportionales 4, B, I, 4, E, Z, et unitati proximus
A quadratus sit. dico, etiam reliquos omnes quadratos
esse. tertium quidem ab unitate B quadratum esse
et omnes, qui uno loco distent, demonstratum est
[prop. VIII]). dico, etiam reliquos omnes quadratos esse.

1) Et similiter de omnibus, qui duobus locis distant, quod
uix opus est, ut cum Augusto diserte addamus.

moinne V. 4 xemolqus Vo. 8. doriv] (prius) Zotl V.
7. xal] om, @, 8 té]supra m. 1 P. {omsy P, 4] m
ras. P; & o. 10. t¢] om. P. slow P. 12. éfng mara
6 ovveyls aoudpol] doubpol ékfjic Theon (BVeg). 17. dooudy-
morovy] PBV p; omocotovy edd. 21, B] drvregog V, del. et
ins. § m. 2; B devrsgos .

23*
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Seuxvor Adyo [01]], Ote xal of Aoumol mdvreg revpayw-
vol elow. Ensl yag ol A, B, I étfje avadoydv elow,
xal dorwv 6 A tergayovog, xal 6 I' [apa] terpdymvog
dotww. mdiw, émel [xal]l of B, I, 4 &g avddoydy
slow, xal dovwv 6 B rerpdymvog, xal 6 A [dea] t&-
Tedyovog fotiv. bpolmg On Oelkopev, Ott xal of Aoi-
mol mdvreg TETQUy@VOL ElGLY.

‘AAe 8 &otw 6 A xvPog’ Adym, Bt xal of Aoi-
mol mavreg xvPor elolv.

Ore ptv ovv 6 téragrog amd tiig povadog 6 I' xv-
Pog éoxl xal of dvo diedslmovres movrsg, 048sixvan:
Aéyw [87]), O0re xal of Aowwol mavreg xvfor sloly. émsl
yag fotiv dg 1 povag medg 1oV A, otrwg 0 A medg
tov B, loaxig doa 1 povag tov A peresl xal 6 A tov
B. 7 0t povig tov A pergel xark vig dv avrd po-
vadag® xal 6 A doo Tov B ustoel xave tag v atre
povadag' 6 A g Efavrdy mollemladidoes vov B
mewolnueyv. xal oty 6 A xvfog. dav 8% xvfog_seid-
pos favviv moldewdaoiacas moij Tiwve, & yeviuevog
xvfog éotiv: xal 0 B dpa xvfog éorlv. xal émel téo-
cagsg aguduol of A, B, Iy, 4 étijg avaioyov &low,
xal dotiv 6 A xvPog, xel & 4 dga xUfog éotiv. O
1 avta On xal & E xvfog deviv, xal dpuolwmg of Aoi-
mol mavvsg xvfor elolv: Omeg é0er Osika.

’

L.

'Eav axd povdadog 6mosoiovy agedpol [£E7s)

1. 817) om. P. 2. elow] (alt.) elor V. 3. rerodyovos:
xel 0 ' doe] mg. @. &ea] om. P. 4, doviv]) P et V sed v
delet.; dorr . xallom.P. ~ 5. eloww] -vdelet. V. J]eras. V.
dox] om, P.  12. én] om. P.  15. B] B pereei Vop.  &v]
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nam quoniam 4, B, I" deinceps proportionales sunt, et 4
quadratus est, etiam I' quadratus est [VIII, 22]. rur-
sus quoniam B, I, 4 deinceps proportionales sunt, et
B quadratus est, etiam 4 quadratus est [VIII, 22].
similiter demonstrablmus, etiam rehquos omnes qua-
dratos esse.

at rursus 4 cubus sit. dico, etiam reliquos omnes
cubos esse. .

quartum quidem ab unitate I' cubum esse et item
omnes, qui duobus locis distent, demonstratum est
[prop. VIII]. dico, etiam reliquos omnes cubos esse.

nam quoniam est 1 : f = 4 : B, unitas numerum 4
et 4 numerum B aequaliter metitur. unitas autem
numerum .4 secundum unitates ipsius metitur. quare
etiam 4 numerum B secundum unitates suas metitur.
itaque 4 >< 4 = B. et A cubus est. sin cubus nu-
merus se ipsum multiplicans numerum aliquem effi-
cit, numerus productus cubus est [prop. III]. ergo
etiam B cubus est. et quoniam quattuor numeri 4,
B, I', 4 deinceps proportionales sunt, et 4 cubus est,
etiam 4 cubus est [VIIL, 23]. eadem de causa etiam
E cubus est, et similiter reliqui omnes cubi sunt;
quod erat demonstrandum.

X.
Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-

v 16 Vo 16. wael 0 A4 —17: porddas] mg. m. 1 P
16. nmtm} tw supra acr. atte V; =i avtw 18. umolnue
Vo, )] wg 6 P, sed corr. m. 1. Zn( xol &
B doa xtfog lat{v] om. P, {ot( Vo, 21 elos Vq) 22,
éa:lvg (alt.) dovi Vip. 28. d6vd V. 24. Gmee] o- in ras. .
26. é£ng] om. P.
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avaioyov dowv, 6 0% were TNy povada wy g
terpdymvog, o0vd &Alog ovdelg vsrpdymvog
i6rar yoels Tov Teitov amd tijg povddog xal
tov fva diadaindvioy wdvrov. xal fav 6 pera
tyv povdde xvfog uy 7, 000t &Alog 0vdels x¥-
Pos E6rai gwelg Tov Tetdorov amo g povd-
dog xel T@y dvo dixleindvroy ndvrov.

"Eorweay amd wovedog éEfig avdAopov (coidy-
mwovovy aguBuol of A, B, I, 4, E, Z, 6 6% psve oy
povdde 6 A un lorw tetpdywvog: Afyw, dvi ovdd
didog ovdelg terpdymvog fotar ympls TOD TEITOU AW
¢ povadog [xal tév fva diadeamivrov].

E! pag Svvardv, kot 6 I' terpipmvog. Eoti O}
xal 6 B tetpdyavog” of B, I' doo mpog alljdovs
loyov Egovow, Ov Terpaywvos deiduds moog TeTed-
yovov agiducyv. xal fotwv og 6 B mdg wov Iy o
A moog tov B of A, B dga mpdg arljiovg Adyov
Eovewy, Ov teredywmvog aouBuds mEodg TETEEY@VOV
apududv: dote of A, B Opotos émimedol eloww. xal
ot Terpoywvog 6 B* terpaywvos dpo éotl mal 6 A
Smep oly Uméneiro. ovx &pa 6 I terpdymvds ot
Ouolwg 01 Oelbopev, Ore o0d” &Adog ovdelg terpd-
yavds éoti ywpls Tob TElTOU AW THG povddog xai
10V fva dadeimovio.

"Adda 0y 1 fotm O A xVfog. Adyw, bn 0vd’

8. fotwoay ydo P.  £f7ic] in ras. .  ddoidnmorovr] P;
omosodnmoroty BV, 10, 6 4]Jom. Vp. 1éyw] o 4. iéym
Vo 11, yweis] nlijv Vo. 12. xal Ty fva Sialecxdvroy]
om. P. 13, fori| foruv P.  16. weds terpaywroy aoifudy] m.
rec. P. 16. 6 A] obrwg 6 A B. 17. ro'v& om. B. 18. ¢gi@uoy P,
corr.m. 1. 19. Gore — eloey] in V deleta (elor); om. 9. 21
vnoxeizas Vo. 22, teceadymvos fotre] om. V. 2B, ovdé V.
ovdt &llog mg. @.
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nales sunt, et unitati proximus quadratus non est, ne
alius quidem ullus quadratus erit praeter tertium ab
unitate et omnes, quicunque uno loco distant. et si
unitati proximus cubus non est, ne alius quidem ullus
cubus erit praeter quartum ab unitate et omnes, qui-
cunque duobus locis distant.

Sint quotlibet numeri ab

';’ ' unitate deinceps proportiona-
les 4, B, I, 4, E, Z, et uni-

—T tati proximus 4 quadratus
' 4 ne sit. dico, ne alium qui-

'Z dem ullum quadratum esse
‘praeter tertium ab unitate.

nam si fieri potest, I' quadratus sit. est autem
etiam B quadratus (prop. VIII]. itaque B, I' inter se
rationem habent, quam quadratus numerus ad quadra-
tum numerum. et est B:I'= 4:B. itaque 4, B
inter se rationem habent, quam quadratus numerus
ad quadratum numerum. quare 4, B similes plani
sunt [VIIL, 26].") et B quadratus est. itaque etiam .4
quadratus est. quod est contra hypothesim. ergo I’
quadratus non est. similiter demonstrabimus, ne alium
quidem ullum quadratum esse praeter tertinum ab uni-
tate, et quicunque uno loco distent.

at 4 cubus ne sit. dico, ne alium quidem ullum

1) Fortasse lin. 14: of B, I' — 16: detdudy et lin. 19:
@ote — slely spuria sunt. poterat enim uti VIII, 24 melius
quam VIII, 26 conuersa; cfr. p. 360, 7.
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&Adog ovdelg xvfog forar” ymgls tov tsrdprov amo
tijg wovddog xal tov 8vo Siedsmbvrav.

El! yap dvvardy, doto 6 4 xvfog. Eove 8% xal
o I" xfog" tétagrog pdp detiv amd tijg wovddog. xal
doriv g 0 I’ mpog tov 4, 6 B mdg tov I' xal &
B &pa mpds vov I' Adyov &ye, ov xvPog medg xvfov.
xal éovv 0 I’ xVfog’ xal 6 B dpa xdfog foviv. xal
émsl dotwy g N povag meog rov A, & A medg Tov
B, % 6% povag tov A pergel xava vag v avre po-
vidag, xal 6 A dpa tov B pereel xara vag v av-
t6 povadag' 6 A Goa éavrov mollamiecidcag xvfov
oy B memolnxev. éav 0 apuduog fautdv moAda-
niaoidoag xvfov mouj, xal avrdg xVfog Eovai. xvPog
doa xal 6 A° 8mep ovy UmOxsitar. ovx doa 6 A
xVfog dotiv. Opolwg 0% Odslbopev, 6vi oUd’ &idog
ovdslg xvfog dotl ywelg to¥ TerderOov AWO THG povd-
dog xal tdv Svo Oedanwdvrwv’ omesp &6er delfa.

.

‘Eav dnd povdadog 6modotovy doiBuol éEqg
aviéloyov @0y, 6 éddrrav tov pelfova pergel
xetd Tive Tov vreQyévimv év rolg dvdloyov
aoidpolg.

"Eotwoay amd povadog tig A Omodoiovy agid-
pol &g dvdloyov of B, I'y 4, E* iéym, 81 tév B,
'y 4, E 6 élayorog 6 B tov E pergel xard mve
tov Iy 4.

'Exsl pdp fotwv &g 7 A povag medg tov B, ob-
tog 6 A4 mpdg 1ov E, loaxig xpa § A povag tov B

8. fort] -t in ras. V, foruw P. 5. zdv] bis om. B. I']
(alt.) supra . 6. &¢a] supra m. 1 P. 7. doe/ Vo. 8,
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cubum esse praeter quartum ab unitate, et quicunque
duobus locis distent.

nam si fieri potest, sit 4 cubus. est autem etiam
I’ cubus [prop. VIII]; quartus enim est ab unitate. et
I':4=B:T. quare etiam B ad I" rationem habet, quam
cubus ad cubum. et I" cubus est. itaque etiam B cubus
est [VII, 13. VIII, 25]. et quoniam est 1 : 4 = A : B,
et unitas numerum 4 secundum unitates ipsius meti-
tur, etiam 4 numerum B secundum unitates suas me-
titur. itaque erit 4 >< 4 == B. sin numerus se ipsum
multiplicans cubum effecerit, et ipse cubus erit [prop.
VI). itaque A cubus est; quod est contra hypothesim.
ergo 4 cubus non est. similiter demonstrabimus, ne
alium quidem ullum cubum esse praeter quartum ab
unitate, et quicunque duobus locis distent; quod erat
demonstrandum.

X1

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt
ab unitate, minor maiorem secundum aliquem eorum
metitur, qui inter numeros proportionales exstant.

Sint quotlibet numeri ab unitate 4 deinceps pro-
portionales B, I, 4, E. dico, ex numeris B, I, 4, E
minimum B numerum E secundum aliquem numero-
rum I, 4 metiri.

nam quoniam est 4:B = 4: E, 4 unitas nume-

téy] om. B. oPrmg 6 B. 14, xaf] supra m. 1 P, 16.
0vdé V. 20. {dcomy P. 28, omaiooty P; corr. m. rec.
24. B, I'] (prive) in ras. @. 25. fidocwy Theon (BVg)., 4]
e corr. V.
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doiBuoy pevoel xal 6 4 vov E évediaf doa lodnis
% A poveg ©ov A pereel xal 6 B tov E. 7 6% A
povag w0v A pevoel xare tog dv avrg povadag: xal
6 B doa tov E pergel xara tag dv tgp 4 povedag
wore 6 éAdoowv 6 B tov pelfove tov E peroel xevd
e agLiudy Tédv Umagydviov v tols dvdioyov deud-
uoflg.
IIdgiopa.

Kai gavepdy, 6re nv &e tdkw & peroov dnod
povadog, Ty aveyy e xal 6 xed’ Ov psresl dwd
10 peTovpévov énl vo mEO avrov. — Omep £8er Octtac.

.

'Edv and povddog dmodoiody ageduol éEfg
dvaloyov @6y, V9 66wy dv & fdyatog meo-
Tov douBpdy pereiitat, VT THY avtedv xal
0 mapa Ty povade puerondioerac.

"Ectwoay axd povddog Omocoidnmoroty dotduol
avdioyov of A, B, I'y 4* Adym, 8t. U9’ Gowv &v 6
4 mpdtov deiBudy peteitar, VRO THV avtdy xal
0 A pstondijcerac.

MergsloBm yap 6 4 vmo tvog mwewrov douduov
100 E* Adyw, otv 6 E tov A pevoel. upn pao° xal
oty 6 E mpadvog, amag 0% modrog apiduds medg

2. 0t 4] 3¢ 9. 4. 16 d] avtd @. 8. moeuopa — 11:
oo av:ov] om. Theon ,(B Vo). 8. %o gLopa] om. P. 11.
ixl ©6] scripei; xata rév P. avtov] scripsi; adrod og Tov
4P, 14. Gowy] corr._ex &y m. rec. P. 15. pstesitas
BVg. 17. ooou!r;uotovv BVg. 18. omo oam , v add.
m. rec. 19. pereeitee Vo, 22 t6v] %al oy Vo et, ut
uidetur, B m. rec. pn yae pereslro & E zov A Theon
(BY ¢).
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rum B et 4 numerum E aequaliter metitur. itaque
permutando 4 unitas numerum o
et B numerum E aequaliter meti-
tur [VII, 15]. uerum .4 unitas
numerum 4 secundum unitates ip-
sius metitur. itaque etiam B nu-
" merum E secundum unitates nu-
meri 4 metitur. ergo minor B maiorem E secundum
" aliquem numerum metitur eorum, qui inter numeros
proportionales exstant.

Corollarium.

Et manifestum est, quem obtineat locum metiens
ab unitate, eandem etiam eum, secundum quem me-
tiatur, ante eum, quem metiatur, obtinere. — quod erat
demonstrandum.

XIL

Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-
nales sunt, quicunque numeri primi ultimum metiun-
tur, iidem etiam unitati proximum metientur.

Sint quotlibet numeri ab unitate proportionales

A i Z ' 4, B, T, 4. dico, quicun-
Bi T ‘H  que numeri primi nume-
n ' X:] rum 4 metiantur, eosdem
g — etiam numerum 4 mensu-
E—— TO8 esse.

nam primus numerus E numerum A metiatur. dico,
E numerum 4 metiri, nam ne metiatur. et E pri-
mus est, omnis autem primus numerus ad ommnem
numerum, quem non metitur, primus est [VII, 29].
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dnavie, Ov w1 pereel, moards ot ol E, 4 doa
nodror mwedg diirlovg slelv. xal émsl 6 E tov A
uetost, pstpeltm avrov xara tov Z' 6 E &oa tov Z
nodlemiaciadag Tov 4 memolnxev. madiv, émel 6 A
5 tov A perpel xate tag dv to I' povadeg, 6 A dox
tov I' moidamiaciddag tov A memolyxev. GAAG: utjv
xal 6 E tov Z moldawAacidoas tov A memolnxev' o
doa & tév A4, I loog éotl ©g éx tév E, Z. Eorw
dpa og 6 A mpdg vov E, 6 Z medg tov I ol 8%°
10 A, E modvor, of 8¢ mpadror xal éAayiarow, of 8% éld-
710701 peT@ovoL Tovg TOv avTov Adyov Eyoveg ledug
8 1 fyovuevog ToV Nyovpmevov xal & Emdpevos tov
émduevov: uerget Goa 6 E tov I perpsiro adrov
xata tov H° 6 E dpa tov H mollamladidcag tov
15 I’ memolnxev. ¢dde pyy &ix 10 md Tovrov xal 6
A tov B mollamdacidoas tov I' memolnxev. 6 &pa
éx tov 4, B loog éotl td éx tdv E, H. éonv doa
g 6 A medg tov E, 6 H mpdg tov B. ol 6t 4, E
mowror, of 0t mpdror xel Eldyioror, of 8% éidyaror
20 duduol pergovior Tovg TOV avrév Adyov Epovrag av-
tolg (odxig & te Npovpevos TOV wyovusvov xal &
émducvog tov Emduevov' pevpel dox 6 E tov B. pe-
Toeltm adtéy xeve tov @ 6 E dga tov @ modda-
nAacuiceg 10y B memolnxev. adda pny xal 6 A4 éav-
25 TOV moAdamdadideag 1ov B memolnxev: 6 doa éx tov
E, ® loog éotl tp dmd vov A. oy Goa g 6 E
meds tov A, 6 A medg wov O. of 0t A4, E mpéror,
of 8% modror xal fAcyiaroe, of O} éAayioror pergover
Tovg TOV avrtov Adyov Eyoviag lodxig § te fyovusvog

2 eloe Vo. 4. memoinxe V. 9. obtog 6 Z B.  10.
of 3t #dyiores] m. 2 B. 11, vé»] om. B. 12. re] in as. 9.
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itaque E, A inter se primi sunt. et quoniam E nu-
merum 4 metitur, eum secundum Z metiatur. itaque
E>Z = 4. rursus quoniam .4 numerum 4 secun-
dum unitates numeri I' metitur?), erit 4 >X = 4
uerum E <X Z == 4. itaque 4 X I'= E X Z. ita-
que 4: E=Z:I [VII, 19]. uerum 4, E primi, primi
autem etiam minimi [VII, 21], minimi autem eos, qui
eandem rationem habent, aequaliter metiuntur [VII,
20], praécedens praecedentem et sequens sequentem.
itaque E numerum I"' metitur. metiatur eum secun-
dum H. itaque E>< H=1I. uerum propter propo-
sitionem praecedentem etiam 4 >< B ==I" [prop. XI
coroll]. itaque 4 >< B = E>< H. quare
A:E=H:B [VI] 19).
uerum 4, E primi, primi autem etiam minimi [VII, 21],
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem habent,
aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens praeceden-
tem et sequens sequentem. itaque E numerum B me-
titur. metiatur eum secundum @. itaque E><® = B.
uerum etiam 4 >< 4 = B [prop. VIII]. itaque
ExXO=4d>A4.

itaque E: 4 = A4:0 [VII, 19]. uerum 4, E primi
sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21], minimi
autem eos, qui eandem rationem habent, aequaliter

1) Ex coroll. prop. XI, quod omnino necessarinm est ad
definiendum, secundum quotum quisque numerum alium quem-
piam metiatur,

fyovpevoy @, sed corr.  Tow Ryovpevor] mg. @. 18, av-
w V, sed corr. 20. zév¥] in ras, g. 25. 0 dea] fouw
aqro(p 26. 8, EB. lov/lom. V. 27. E,AP. 29.
£xovTag avrols Theon BVe).
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Tov Nyovpsvov xal 6 émdusvog Tov Emdusvov' uevost
doa 6 E tov A ag nyoduevog fyovuevov. GlAk pqv
xel oV pergel' Gmep ddvvarov. ovx doax of E, A
npdror mpdg allijlovg elolv. ovvOsvor &pa. ol 8}
ovvdstor vmd [medrov] deuduod Twog pergovvral.
xal énel 6 E mpdrog Umdxztar, 6 8% mpmrog Umod
érégov audpov ov perpsltar 9 Vo’ éavrov, 6 E doa
tovg A, E petgsis dove 6 E tov A pevpst. pevoel
0 xal tov 4° & E doa tovs A, 4 peteel. Spoimg
oy Oelbopev, 8re V9’ Gowv &v 0 4 mporov cd-
pdv petefrar, Und tov avtdy xal 6 A psrondijos-
tac’ Omep &0z Osifar.

’

oy

‘Eav and povddog omocoiody doiduol ékig

dvdioyov meiv, 6 0% pera TRy povdde mead-

tog 7, 0 uépiotog Ox 0vdsvog [dAdov] peroy-

drjoerar maplf tdv vmagydviov v tolg dvd-
Aoyov agiBpuolg.

"E6twday amd povd-

—i A4 Er——m—m— . . A
| \B \ /g 005 omogolovy agiduol
\ r H éEng avadoyov of A, B,
\ g 9 I, 4, 6 8 pera v po-

vida 0 A modrog &ote”
Adyw, OtL 6 péyiorog avrhy 6 A vn’ 0vdevdg FAdov
petondnoerar wagit tov A4, B, I.

E¢ pop dvvarov, pergelode vmd tov E, nal 6 E

2. mc] g 6 p. 7ov yyovuevov BVo. 8. 4, EB. 4. slof
Vo. dea* of 8t ovrBevo] mg. 9. b zqm:ov\] om. P. Post
pttoovvtat add. V mg. m. 2: of 4, E dea VX6 TPATOY TUVOG
nz(u&pov peroovnar idem B mg. m. 2. 6. nal émel — T:
favrot] m. 2 V. 7. perefirac P, corr. m. rec. 8. Post
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metiuntur [VII, 20], praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque E numerum 4 metitur, ut
praecedens praecedentem. uerum etiamn non metitur;
quod fieri non potest. itaque E, A4 inter se primi non
sunt. ergo compositi. compositos autem numerus ali-
quis metitur [VII def. 14]. et quoniam suppositum
est, E primum esse, primum autem nullus alius nu-
merus -metitur praeter ipsum [VII def 11], E nume-
ros 4, E metitur. quare E numerumn 4 metitur. ue-
rum etiam 4 numerum metitur.') ergo E numeros
A, 4 metitur. similiter demonstrabimus, gquicunque
primi numeri numerum . metiantur, eosdem etiam
numerum 4 mensuros esse; quod erat demonstrandum.

XTII.

Si quotlibet numeri ab unitate deinceps proportio-
nales sunt, et unitati proximus primus est, maximum
nullus metietur numerus praeter eos, qui inter pro-
portionales exstant.

Sint quotlibet numeri ab unitate deinceps propor-
tionales 4, B, I, 4, et unitati proximus 4 primus
sit. dico, maximum eorum 4 nullos alios mensuros
esse praeter 4, B, I

pam si fieri potest, metiatur numerus E, neu E

1) Propter expositionis genus (p. 362, 222 uerba lin. 8:
peteel 8k xal — 9: psrgel superuacua sunt, et fortasse sub-
ditiva.

Bore add. xaf in ras B. 9. xal] supra ¢. 4] (alt.) in
ras, V. 1l pereeitar Vo.  16. &ilov] om. P.
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pndevl rév A4, B, I" foro 6 avrds. qavsedv 81, om
o E modrog otx dorwv. & yag 6 E mpirds fore xal
petost tov A, xal tov A perorios medtov Svve uy
Dy alre O avrdg® Omep dorly advvarov. ovx doa &
E npdrdg domv. ovvBerog doo. midg 0 evvderog
doduds vmO meaTov Tiwdg aguduov perpslrarr 6 E
&oa Umd modiTov Tiwdg aLBuod petpelrar. Adym 07,
ot vn’ 000evdg aliov mowrov perendicetar wAny
tov A. &l yep v Evépov pevgelrar ( E, 6 0t E
tov A uetpel, naxeivog doa tov A ueTQrOE” ©O6TE
xal T0v A psTefis modrov OSvia uf @v avre o6
atrég’ Omep dorly ddvvarov. &6 A dga tov E perpel.
xol énel 0 E tov A petoel, pergsite adrodv xate
v Z. Adyw, 0ve 6 Z ovdevl tov A, B, I' éouv
0 avtog. & yre 6 Z évl rov A4, B, I domwv &
avtdg xel pevgst Tov A xave vov E, xal elg doa
tov A, B, I’ tov 4 psrpet xera tov E. dide &lg
t6v A, B, I’ tov 4 pevosi xard twva tév A, B, I
xal 6 E &pa évl tév A, B, I dotv 6 alrdg Ome
ovy Uméxeitar. ovx dpa 0 Z évl tév A4, B, I' dotw
0 avtdg. Opolwg 0N dsltousv, Ove pergsivar 6 Z
v 101 A, dauxvivrss madw, 6t 6 Z otx éoti mpa-
tog. &l pdg, nal pergsl Tov A, xal tov A pererios
meGToY Ovie py Ov adrd O avrdg Sme fotlv adv-

2. font] douv P. 3. pi] =l py . 5. dous Vo.
Grmag B. 6.6 E &pu — 7: peroeiran] om. BV . 7. 8n]
om. V. 8. nlﬁvJ e corr. V. 10. upereec] om. Vo
18. %] m. 2 V. avidy ¢, sed corr. 16. & ydo — 16:
avrog] m. rec. B. 21, 6z — 22: mély] mg. m. 2 B. 22,
6rs] ove ovx dore BV, 6 Z —28: 70y 4] m. 2 V. 22
ovx dore] om. BVg. 23. &l yéo‘} el yag fovs mgomzog BV,
idem ¢ In mg. 24. doziv] om. Vo.
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ulli numerorum 4, B, I' aequalis sit. manifestum est
igitur, E primum non esse. nam si E primus est ot
numerum < metitur, etiam numerum 4 metietur [prop.
XII}, qui primus est, quamquam ei aequalis non est;
quod fieri non potest. itaque E primus non est. com-
positus igitur. quemuis autem numerum compositum
primus aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque
numerum E primus aliquis numerus metitur. dico,
nullum alium E numerum metiri praeter 4. nam
si alius numerum E metitur, E autem numerum
4 metitur, ille quoque numerum o metietar. quare
etiam numerum .4 metietur, qui primus est [prop.
XTI], quamquam ei aequalis non est!); quod fieri
non potest. itaque A numerum E metitur. et quo-
niam E numerum 4 metitur, secundum Z metia-
tur. dico, Z nulli numerorum 4, B, I" aequalem esse.
nam si Z alicui numerorum 4, B, I' aequalis est, et
numerum 4 secundum E metitur, etiam aliquis nu-
merorum 4, B, I' numerum 4 secundum E metitur.
uverum quiuis numerorum 4, B, I' numerum 4 secun-
dum aliquem numerorum 4, B, I metitur [prop. XI].
quare E alicui numerorum 4, B, I" aequalis est; quod
est contra hypothesim. ergo Z nulli numerorum 4,
B, I' aequalis est. similiter demonstrabimus, nume-
rum 4 numerum Z metiri, rursus demonstrantes, nu.
merum Z primum non esse. nam si primus est et
numerum 4 metitur, etiam 4 metietur [prop. XII],
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod

1) Nam si numerns numeros E, 4 metiens alicui numero-
rom 4, B, I aequalis esset, constaret propositum. idem de
p- 870, 8 dicendum. )

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. II. 24
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varov: ovx doux medrds Loty & Z° 6vvderog doa.
dmag 0 ovvderog doududs Umd medtov Tiwds doud-
pot pergelras: & Z &pa Umo momrov Twdg aoLduov
uereelrae. Adpm 01, On o’ étépov mpdTov oV pe-
tondijoerar Ay Tov A. &l pap Frepds T modTog
tov Z petoel, 6 0 Z wdv A perpst, xdxsivog Goa
oy A pergids dore xel tOv A usterdsL madTOV
Gvte py @v evrd 0 aurds” Omep fotly ddvvazow.
6 A Goa tov Z pevgel. xal émel 6 E tov A pevpel
xotx vov Z, 6 E dpa tov Z mollamdeciicag tov A
memolnxey. GAAa piw xal 6 A tov I' moliamwdadidoag
tov 4 memolqxev: 0 oo éx tdv A, I' loog éatl ©od
éx tov E, Z. avaloyov dga fetlv dg 6 A mpog oV
E, ottog 6 Z meog tov I 6 0% A tov E pereel
xel 6 Z &ga tov I' pevpel. petpsirm avtov xata
tov H. Opolwg O1 deltopev, 8 6 H oddevl taov
A, B ot 6 avrdg, xal Ove peroslroar Omd ToU A.
xal énel 6 Z tov I’ pergel xare vov H, 6 Z é&pa
zov H moidamdacidons tov I' memolnuev. cila uny
xel 6 4 tov B mollamdacidcag tov I’ memolmxev:
0 aga & tiv A, B ldog éorl ¢ éx tov Z, H dvd-
Aoyov &pa dg 6 A medg tov Z, 6 H meds tov B.
uereel 02 & A tov Z* psveel Gpa xal 6 H wov B.
pergelto avrdy xare tov @. OSpolwg 0% Jelfousev,
8t 6 @ 1§ A ovx forv 6 adrds. xal émel 6 H tov
B ueroel xare tov O, 6 H dox tov @ moilamiadidong
©ov B memolgxev. dAA& umy xal 6 A fevtév moi-

2. dnag 36 — 8: pereeitas] om. Theon (BV ). 8.62
dox OmO meotov] 6 dea Z vmwo =meorov Vo; omé mesrov
dec B. 4 ov]insert. m. 1 B. 8. 8¢ Z] corr. ex Z doa
m 2V Z]linras. P. 4] inras. P. © 7. 4] seq. ras.
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fieri non potest. ergo Z primus non est. compositus
igitur. quemuis autem numerum compositum primus
aliquis numerus metitur [VII, 32]. itaque numerum
Z primus aliquis numerus metitur. dico, nullum alium
eum metiri praeter 4. nam si alius numerus primus
numerum Z metitur, et Z numerum 4 metitur, ille
quoque numerum 4 metietur. quare etiam numerum
A metietur [prop. XTI}, qui primus est, quamquam
ei aequalis non est; quod fieri non potest. ergo A
numerum Z metitur. et quoniam E numerum . se-
cundum Z metitur, erit E>< Z = 4. uerum etiam
A>T = 4 [prop. XI]. itaque A><XI' = E>x Z.
itaque 4: E==Z:I" [VII], 19]. uerum A numerum E
metitur. itaque etiam Z numerum I’ metitur. me-
tiatur secundum H. similiter demonstrabimus, nume-
rum H nulli numerorum 4, B aequalem esse, et nu-
merum 4 eum metiri. et quoniam Z numerum I’
secundum H metitur, erit Z >< H =TI uerum etiam
A> Be=T [prop. XI]. itaque 4>< B = Z>< H.
quare A4:Z = H:B [VII, 19]. uerum 4 numerum
Z metitur. itaque etiam H numerum B metitur. me-
tiatur secundum @. similiter demonstrabimus, nume-
rum @ numero 4 aequalem non esse. et quoniam
H numerum B secundum @ metitur, erit
H>< 6= B.

1litt. p. 12 dovéw P.  15. pereel] insert. m. 2 B.  1e.
ovdezédee Theon (BVg). 21. éoviv P. 22 4] in ras. V.

24°*
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i.amlamao‘ag tov B mno{nxev 6 &oa vmo O, H l’o’og
éotl v amd tov A retpaymvgo fony dpa mg 0 O
npds tov A, 6 A4 :u:oos v H. pevpst 0 6 A wov
H' pevget Ggo xal 6 O tov A modrov Svve uy dv
avrd & adrdgt Omep Gtomov. ovx Goa O wéyieTog
6 4 vmo érdpov deudpor uerondiosvar magdf toy
A, B, I'" 6nep &0er deikau.

0.

'Ecv éAcyidrog doidpds vmo modrtov doid-
udv peToijrac, V% ovdevdg Adov modTov doLd-
pot psrendioerar magif tov 8 apyis pe-
TeovvT®Y.

"EAgyiotog pap a@ududs 6 A vmd medrov doid-
udv tév B, I, 4 psrpelodo’ Aéym, 6t 6 A On’ od-
devdg &Alov mpaTov aeuduos ueTgndiceton maQf
tov B, I', 4.

El yop Ovvardv, uerpelcdm vwo mpdrov tov E,
xal 0 E pndevl tév B, I'y 4 ¥orw 6 adrdg. xal
énel 6 E tov A perost, peroeliro avtov xate tov Z°
6 E doa tov Z moilamiaciacag tov A memolnusv.
xal perosttar 0 A vnd mpdrov douducyv tav B, I,
4. édav 8% dYo aoudpol mollemAaoidcavtes wdhij-
Aovg moidol Tiva, tov 8% ysvdusvov & avtov perer)
Tig mPeTOg deuipds, xal fva thv & doyis uwereros
of B, I', 4 dpa &va tdv E, Z uergidovow. tov

1. 9mo] &x twv Theon (BVg). 8. 0] (prius) supra m. 1 P.
4. vov 4] tov oy 4 @, sed corr. 7. Gmeq £de Jugau] om. B,
10. medzov]) om. B, 14. B] post ras. 1 litt. V. 15, wa-
0ét] in hoc uocabulo incipit ans 2344 fol. 168 (q). 19,
xal xeta Vo, xaf del. V. 20. doa tov Z] insert. m. 1 B
nenoiyxe Vg, 21. v=d] dmo zow P. 22. molvmlacia-~
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verum etiam 4 >< A4 = B [prop. VIII]. itaque
O>< H=A4< 4.

quare erit [VII, 19] ®: 4 = 4 : H. uerum 4 nume-
rum H metitur. quare etiam @ numerum .4 metitur,
qui primus est, quamquam ei aequalis non est; quod
absurdum est. ergo maximum 4 nullus alius nume-
rus metietar praeter!) 4, B, I'; quod erat demon-
strandum.

XIV.

Si primi aliqui numeri numerum quendam mini-
mum metiuntur, nullus alius primus numerus eum
metietur praeter eos, qui ab initio metiuntur.

Nam primi numeri B, I, 4 numerum 4 mini-
mum metiantur. dico, nullum alium primum nume-
rum 4 numerum mensurum esse praeter B, I', 4.

nam si fieri potest, metiatur primus numerus E,

14 +—B neue E ulli numerorum B, I', 4
| 1E ——I' aequalis sit. et quoniam E nu-
—Z +———id merum A metitur, secandum Z

metiatur. itaque E>< Z= 4. et numerum 4 priminu-
meri B, I, 4 metiuntur. sin duo numeri inter se multi-
plicantes numerum aliquem efficiunt, et numerum ex
iis productum primus aliquis numerus metitur, etiam
unum eorum, qui ab initio sumpti sunt, metietur
[VII, 30]. itaque B, I', 4 alterutrum numerorum E,

1) Ii autem metiuntur propter prop. XI.

cavtes q. 28, peroel q. 26, dl m. 2 V.  zdv] corr. ex
to V. pererncove: PV egq.
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pdv ody E oY uevgrigovow: 6 yee E modrds dawt
xal ovdevl tdv B, I, 4 6 avrdg. ©ov Z &pa pergov-
aw ddedova Svta tob A° Gmep ddvvarov. 6 yap
A vmoxerar éiayiovog vxd v B, Iy 4 petpovusvog.

8 o0x doa TOv A petprioer mporog deududs waeif ToV
B, I'y 4* Onep &6t Setfas.

s’

'Ecv toels doudpol ékfjg dvdioyov dowv éAd-
gL6t0c TAY TOV avroév Adyoy éydvrev adrolg,
10 8vo Omoitotovy dvvreBévres meds TOv Aoumody

noarol elduv.
"Eetwoay tosly aguduol &Efig dvdioyov fAdyiovor
16y tov avrév Adyoy éydvtev advolg of A, B, I'
Aéyo, Ot tov A, B, I 8vo bmorootv evvredéveeg
16 weog Tov Aowmév modrol slow, of utv A, B meds tov
T, of 8% B, I" mpdg tov A xal &r of A, I" mpog zov B.
Elijpdwocay yap éldyotor coiduol tédv Tov av-
10v Adyov éydvteov zolg A, B, I’ dvo of 4E, EZ.
povsgdy 07, ot 6 udv AE favrov moldemAacidcug
20 70v A memolnxev, tov 02 EZ moAlamiacidGog tov
B memolyxev, xal &rv 6 EZ éovrdv moliamleoidoog
tov I memolynev. xal éxel of AE, EZ Zdyierol elow,
neoTor weodg @Adjiovg elotv. dav 8% dvo doiduol
moator meog aAdjiovs dawv, xal cuvaupdrsgog meos
26 éxdregov mpitds fotww: xal 6 AZ dga medg Exdregov

: 1. perpricovee Vg; peroobary B, éoriy P, 2. perer-
covery Vo, 8. Omee dotiy BV, 7. :12') om. ¢. 9. taw]
om. .  10. dmogorovy q et supra scripto omowovy B. 13
dydvraw idyov . 14, léyw, Ot tov 4, B, I'] mg. m. 1 ¢.
toy 4, B, ' om. B, m. 2 V. 8vo] om. B.” omogototy q
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Z metientur. E quidem numerum non metientur;
nam E primus est nec ulli numerorum B, I', A aequa-
lis, itaque numerum Z metiuntur, qui minor est
numero A4; quod fieri non potest. nam suppositum
est, numerum 4 minimum metiri numeros B, I', 4.
ergo nullus primus numerus numeram A4 metietur
praeter B, I'y 4; quod erat demonstrandum.

XV.

Si tres numeri deinceps proportionales sunt mini-
mi eorum, qui eandem rationem habent, dauo quilibet
coniuncti ad reliquum primi sunt.

Sint tres numeri deinceps proportionales minimi
eorum, qui eandem rationem habent, 4, B, I dico,
numerorum A, B, I' duos quoslibet coniunctos ad
reliquum primos esse, 4 + Bad I'y B 4 I'ad 4,
A+ I'ad B,

A o B sumantur enim minimi eo-
rum, qui eandem rationem ha-
f——— !
4 E bent ac A4, B, I', duo numeri 4 E,
j—A

'z EZ [VIII, 2]. manifestum igi-
tur est, esse

AE X AE = A4, AE>X EZ =B, EZ><X EZ=1T
[VIIL, 2]. et quoniam AJE, EZ minimi sunt, inter
se primi sunt [VII, 22]. sin duo numeri inter se
primi sunt, etiam uterque simul ad utrumuis pri-
mus est [VII, 28]. quare etiam A4Z ad utrumque

et supra scr. omototy B. 18. 4] corr. ex 4 o, 4, T
I, A P. 20, memolnue Voq. 21. memolyxe Veq. o é
in ras. V. 22 memolque Voq. eloe Vopq. 24. da Vogq.
25. éors Vogq.
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tév AE, EZ modtog éovwv. dalde pqv xal 6 AE
npog tov EZ modrig fovwv' of AZ, AE &pa medg
tov EZ modrol eloww. Zav 8% 8vo apuduol meds Tiva
doududy mepdror dew, xal & & adrdv pevdusvog
b mpog 1OV Aoy maTog éoTiv' @oTe O éx tHv Zd,
AE mpds tov EZ meards oty dots xal 6 x tov
ZA4, AE mpbg vov and vov EZ mpatdg éeriv. [éav
yap 0vo doubuol medror mweds dAlijlovs dow, 6 éx
100 €v0g QUTOYV pevluevog mEog TOY AOLMOV WEHTOG
10 dorv). aAd’ 6 éx tov ZA, AE 6 and vov JE iome
pste tov éx tov AE, EZ* 6 dpa and tov AE pera
t00 & 1oy JE, EZ mpdg tov and vov EZ medtdg
dovwv. xol domv & pdv éwd vo0 AE 6 A, 6 0 &
toy AE, EZ 6 B, 6 0} énd vo0 EZ 6 I'" ol 4, B
16 dpa ovvredévrsg mpog tov I’ mpatol slow. Opoimg
8y Odelkopsv, Ot xal of B, I' mpog tov A modrol
slow. Afyw 01, 6t xal of A, I' mwpds tov B moditol
glow. énel yap 6 AZ mpog éxdregov tov AE, EZ
meatdg éotiv, xal 6 amd tov AZ meog v dx TdY
20 4E, EZ modrds éotiv. aila t6 dmo tov AZ loo
eloly of and tov AE, EZ peve tov Ol éx tév AE,
EZ' xal of amé tov AE, EZ &pa pere vov dlg
70 1y AE, EZ mgdg tov vmd tév AE, EZ med-
vol [elot). Odieddvre of and tov AE, EZ psva tov

2. mpdrol slow mgog ow EZ V. mpos tov EZJom. B. 3.
elos (&'h &y 3¢ — b: medrdg éoriv] om. Theon (BVgq). 5. dore]
xa{ Theon (BVgq). Zd] dZ@q etin raa, V. 8. 4E dea
Theon (BVgq). 6. dore xal — 7: modrdg é6tiv] om. Theon

Pq). 8. yae] 8¢ Theon (BVgq). éx] dné Theon
(BVe@q). 10. Jotiv] add. Theon: wore 6 éx tév Zd, JE
nal meog tov dmo tov EZ meatds douv (BVgq). daila P.
fouy PV, 11, éx] 9mé q et supra ser. m, 2 V., é
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A4E, EZ primus est. uerum etiam AJE ad EZ pri-
mus est. itaque JZ, JE ad EZ primi sunt. sin
duo numeri ad numerum aliquem primi sunt, etiam
numerus ex iis productus ad reliquum primus est
[VIL, 24). quare Z4 ><X JE ad EZ primus est.
quare etiam Z 4 >< 4E ad EZ? primus est [VII, 25].))
nerim Z4 > AE = A4E* + 4E > EZ [1i, 3).
itaque JE* + AJE >< EZ ad EZ? primus est. et
AE* = 4, AE >< EZ = B, EZ* = I. itaque
A 4 Bad I' primi sunt. similiter demonstrabimus,
etiam B 4 I' ad 4 primos esse. iam dico, etiam
A + I' ad B primos esse. nam quoniam 4Z ad utrum-
que 4E, EZ primus est, etiam JZ% ad JE> EZ
primus est [VIL, 25]. wuerum [II, 4]

A2 = 4E* 4+ EZ? 4+ 24E >< EZ. quare etiam
erit 4E* - EZ® -+ 24E>< EZ ad 4E>< EZ pri-
mus. subtrahendo JE? 4 EZ? 4 A4E >< EZ ad

1) Lin, 7: 4dv — 10: {otiv suspecta sunt, quia praepostere
causam subiiciunt; praeterea iis deletis id quoque adipiscimur,
ut origo scripturae Theonis facilius explicari possit.

dox — 12: JE, EZ] m. 2 B. 12. t@»] corr. ex tod Q.
18. £cm;} (priue) dore Voq; seq. in g: xal dow, sed delet.
17. elos Vo,  idyo — 18: elery] om. q. 19, xal] August;
@ote xel gBV(p; 0 dno tot JZ éomv 0 KE 6 3t vmo o
4E, EZ 6 § aote xal q. #x] P; vn6 Theon (BVgpq). 21
éx] P; 9né Theon (BVgq). 22. xal of] xal 6 q; of &
@ et eraso ¢ V.  dow perd — 28: t0v Yad téy JE, EZ
m. 2 B. 22 doa] om. Vg. 28. 9nd] éx Bq. w0 tay
on6 Bq.  medrds femy q.  24. ela] om. P.  of] 6 Bgq.
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dnat 9mo AE, EZ mgog tov vmé AE, EZ modrol
slow. Eru Sueddvue of and tév AE, EZ Goa meog
tov 9n0 AE, EZ mpovol &low. xal éovwv & plv
dnd vov 4E { A, 6 8¢ vno vov JE,EZ 6 B, 6

5 8 dnd vov EZ 6 I. of A, I' dpa ovvredévreg mpos
tov B modrol slow" Gmep Edec dstha.

.18’

’Eav 8vo0 cgiBpol medtor medg aldjiovg

@Gy, ovx E6TaL dg 6 mpdTOg WEog TOV dsvTe-
10 gov, oUTwg 0 devTegog meog Eddov Tive.

Advo yap doiBuol of A, B medror medg dirjiovg
Zoracay: Adyw, 8u ovx Eotwv wg 6 A4 medg tov B,
ottwg 6 B mpdg dilov mwvd.

El! pap dvvardv, fotm g 6 A meds tov B, 6

16 B moog rov I. of 6% A, B mparor, of 0t medror
xal dAdyioror, of 6% éddyiovor dguduol perpovor Todg
1oV avrov Adpov Eyovvag lodxg & tve 1fyovpevog oV
nyovpsvoy xal 6 émdpsvog Tov émduevov' uperesl doo
6 A4 tov B g fyovusvog nyovusvov. uereel 0 xal

20 favrdy: 6 A dpa Tovg A, B peroel mpwtovs OSvrag
wpog aAdjlovs: Gmep dromov. ovx doa Foraw wg 6 A
7weog tov B, ovrmg 6 B medg tov I Smep E0er dciko.

o',

'Eav aowv bdoidymotody doiduol ékfjg dve-

1, 9x0] omo Ty ch bis). wedvog dowiy Vzt
8. om0 Tay V. medrds éont V(pq b. dn6)] 9mo Bqa,

(corr, m. 2). tov] zady Vo. 7.:5"] hinc rursus mcxplt F
8. Jvo] m.2F 14 o] (prius) 4 @ (non F).  17. &yovras «d-
tois V. 6 tz — 18: Exduevor] om. Theon (BFVq). 18.
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AdE > EZ primus est.’) et rursus subtrahendo

AE* 4 EZ? ad 4E >< EZ primus est. et
AdE*= A4, AE><X EZ =B, EZ* =TT,

ergo 4 + I' ad B primi sunt; quod erat demon-

strandum.

XVIL

Si duo numeri inter se primi sunt, non erit ut
primus ad secundum, ita secundus ad alium aliquem.

Nam duo numeri 4, B inter se primi sint. dico,
non esse, ut 4 ad B, ita B ad alium aliquem nu-
merum.
Nam si fieri potest, sit 4 : B = B : I. uerum
A, B primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21],
—i4 minimi autem numeri eos, qui eandem
l———B  rationem habent, aequaliter metiuntur
————— I [VII, 20), praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque 4 numerum B metitur ut
praecedens praecedentem. uerum etiam se ipsum me-
titur. itaque 4 numeros 4, B metitur, qui inter se
primi sunt; quod absurdum est. ergo non erit
A:B==B:TI; quod erat demonstrandum.

1) Hoc ita demonstrat Commandinus fol. 114: si
A4E* 4 EZ% 4 AE><EZ ad 4E < EZ
primus non est, metiatur eos . ergo etiam metietur
AE? 4 EZ* 4 24E >< EZ et 4E >< ZE. at ii inter se
primi sunt. eodem modo de lin. 2 — 8 ratiocinandum.

peteei] om. F.  doa 6 4] &ex BA @. 19, to» B pereel F.
tov 7nyovpevoy F.  xal] insert. m. 1 V.  20. 5«0:61} corr.
ex avtéy B. 21. &romdy doruy V. forar] om. V, dotiy Bg.
22. to» B douy V. 24, dooednmorar @ (non F).
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Aoyowv, of 0} &xgo: avrdY mWedTOL QoG dAAd]-
Aovg @Oy, ovx £6tar ®g 6 medTOG WPOS TOV
devregov, ovtwmg 6 Eogatog mwedg &Adov Tivd.
*Eerwoay o600i8nmoroty dpuduol éEfig dvdioyov
6ol 4, B, T, d, ol 8% &xgor avrdy of A4, 4 medror
neos dAljlovs forwmoav: Adpm, Ovi ovx Eerw dg O
A medg tov B, ovtwg 6 4 medg &Adov Tivd.
E! pdep dvvardy, form dg & A medg tov B, ob-
tog 6 A4 mpdg vov E° dvaddat doa dotiv o 6 A
10 meog tov 4, 6 B mpog tov E. of 8¢ A, 4 medros,
of 8% mowror xal fAdyiovor, of Ot éAdyioror deudpol
peTovoL Tovg TOV avtov Adyov Eyovtag (odxig & T8
nyovpsvog Tov fpovpsvov xal 6 Emdusvog ToV Emd-
pevov, uctosl doa 6 A tov B. xal doviv dg o A
16 medg ©ov B, 6 B mpds tov I xal 6 B dpa vov I'
peroel: dove xal 6 A tov I' pevpel. xal émel dotww
og 6 B mpog tov I', 6 I' mpog tov A, psroel 6% 6
B tov I', perosl doa xal 6 I' tov 4. add’ 6 A
tov I duéroe wote 6 A xal tov A petoel. perost
20 0} xal éavrov. 6 A dpa Tovs A, 4 peresl mpdrovg
dvtag mpog adijiovg Gmep dotly advvarov. ovx dex
forar g 6 A medg tov B, obrwg 6 4 mgog &Adov
tvd' omep £0er deikar.

oy’
26 dvo aeiBudy Sodéviev émioxidacdar, &l

5. 4] (alt) corr. ex B F. 8. vév] om. F. 9. Zovty]
om. V. ~11. deuBpol] om. V. 12, Fyovrag adrois V. 15,
xafll m. 2 F. 18. 4] e corr. V. 17. 6] (tert.) zd 9 19
duérees] P, peroel Theon (BFVq). Deinde add. B: dore 6 4
tov I pereei, sed del. m. 1, 0 A xal] nal d AF; 6 4 q.
pereed] (prius) om. F.  22. 4] Bo (non F),
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XVIL
8i quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et extremi eorum inter se primi sunt, non erit ut
primus ad secundum, ita extremus ad alium aliquem.

' A \B Sint quotlibet numeri
—_—r deinceps proportionales 4,
—_— 4 g B, T, d, et eorum extremi

P 4, 4 inter se primi sint.
dico, non esse, ut 4 ad B, ita 4 ad alium aliquem.
Nam si fieri potest, sit 4: B =d:E. itaque
permutando 4 : 4 = B : E [VI], 13]. uerum 4, 4
primi sunt, primi autem etiam minimi [VII, 21],
minimi autem numeri eos, qui eandem rationem ha-
bent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens prae-
cedentem et sequens sequentem. itaque 4 numerum
B metitur. est autem 4 : B=B:I. quare etiam
B numerum I' metitar [VII def. 20). itaque etiam
A numernm I' metitur. et quoniam est B: I'=1TI": 4,
et B numerum I' metitur, etiam I’ numerum 4 me-
titur [VII def. 20]. uerum A4 numerum I’ metiebatur.
quare etiam numerum 4 metitur. uerum etiam se
ipsum metitur. itaque 4 numeros 4, 4 metitur, qui
inter se primi sunt; quod fieri non potest. ergo non
erit ut 4 ad B, ita 4 ad alium aliquem; quod erat
demonstrandum.,
XVIIL
Datis duobus numeris, num fieri possit, ut tertius
eorum proportionalis inueniatur, inquirere.
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dvvardy doriv avroly Telrov dvdloyoy meoo-
EVQELY.

*Eerocay of dobévrsg 8vo apuduol of A, B, xal
d0dov fotw ‘SmioxépacPar, & OSvvardy foniv avroly
toltov avadoyov meoosvQEly.

Of 8y A, B fizor mpdror medg aAijiovg &loly %
oV. xal & modror medg adAjAovg eloly, dédsixvar, Bre
advvardy foniv avroly telrov avdioyov moodsveelv.

‘AiAe: 89 pyy Eotwoav of A, B mparor medg didij-
dovg, xal 6 B éavrov mollamiedidcag tov I’ mor-
sitw. 0 A O wov I fjvor pergel 7 od perpel. pe-
ToelTm WPdTEQoY xaTd OV A° 0 A Goa ToV A moAla-
wAaciecag tov I' memolgxev. alda pijy xal 6 B
favrdy mollemAaouiong vov I' memolyuev: & Qoo éx
tov A, 4 l6og éotl ©¢ amd tov B. Zomiv dpx dg
6 A mgog Tov B, 6 B mpog tov 4 zoly A, B dpa
roitog apuBudg dvaloyov meoonventar 6 A.

‘AAde 0% uy perosltw O A tov I Adym, Ori Tolg
A, B advvardv Zome tplrov dvdloyov meodsvgely
doududy. & yap Suvvardv, mpoonverodm 6 4. o
dox éx tov A, d loog dotl vg amd tov B. 6 O
and tot B éoriv 6 I' 6 Gpa éx tav A, 4 loog dotl
t¢ I dove & 4 tov 4 morhaemdacwidag tdv I' me-
moinxev* 6 A doa tov I' perel xate tov 4. dlda
pny Undxeitar xal wy) perodv' Omep &Eromov. ovx
dpa Svvardy éovt toly A, B tolrov dviioyov mpoo-
evpely apududy, Orav o A tov I' un pevoy Omep
E8er Ocibas.

4. émiondpoca @ (mon F). 6. 84 @ (uon F).  =modvos]
postea add. B. 7. xal af] i:ml el piéy é‘; sl?v ovy BVq.

Al

elorv] comp. F; elo¢ PVq. Post 3édexrar add. F: ,ér o
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Sint dati duo numeri 4, B. et propositum sit,
at inquiramus, num tertius eorum proportionalis in-
ueniri possit.

Numeri 4, B igitur aut inter se primi sunt aut
non primi. et si inter se primi sunt, demonstratum
est, tertium eorum proportionalem inueniri non posse

[prop. XVI). uerum ne

p———id —— " sint 4, B inter se primi,

\——————1B ' etsit B><B=1I. 4

' " igitur numerum I" aut me-

titur aut non metitur. prius eum secundum 4 metiatur.

itaque 4 ><X 4 = I vuerum etiam B >< B = I.

itaque 4 >< 4 == B} quare 4: B = B:-4 [VI], 19].

ergo numerorum 4, B tertius proportionalis inuentus
est 4.

Uerum ne metiatur 4 numerum I dico, nume-
rorum 4, B tertium proportionalem inueniri non posse.
nam si fieri potest, inueniatur 4. itaque

A>< 4 = B* [VII, 19];

sed B® = I'. itaque 4 ><X 4 ==TI. quare 4 nume-
rum 4 multiplicans numerum I" effecit. itaque 4
numernm I’ secundum 4 metitur. at supposuimus,
eundem non metiri; quod absurdum est.. ergo fieri
non potest, ut nugerorum A4, B tertius proportio-
nalis inueniatur numerus, si 4 numerum I’ non
metitar; quod erat demonstrandum.

1S Sroprpars, 11, 7jzos] supra m. 1 P, 12. modteeoy
wov I' F. 16. anc)] éx V. 17. meocsvenroe BFq. 19,
dvdloyoy] om. V. 20, dedudy dwdloyor V. wmgocrveriofo
BFV. 26 éouuv P. 27. 4] B q. peteei q.  Omep £8e
deike] om. BFq.
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9.

Toidy dotdudy dodévimyv émioxéyacdar,
nére Svvardv é6Tiv avrols TérapTov dvdioyov
TMEOOEVQELY.

"Eorocay of doBévres voely dpudpol of 4, B, I,
xal 8éov forw dmioxépacdai, mite Svvarov fovv av-
tolg téraprov dvdloyov meoGevpsly.

"Hrou odv otx slow éEijg dvdAoyov, xal of dxgo
altov medror meog arjAovg elolv, 1 ékfig elow
aviloyov, xal of &xpoi atrdy obx &lor modror weds
didjdovg, 7 olre éEfjg elow dvdlopov, otwe of dxgot
adrdv mearor wedg aAlijlovg elolv, 7 xal éEijg slow
avdaldoyov, xal of dxgos avrdv medToL WEdg aAlfiovg
eloly.

El pudv ovw of A4, B, I' ékfjg elow dvdiopov, xal
of dxgor avtey of A, I' medror medg dirjhovg &laly,
0d8sixrar, 8re ddvvardy dotiv avroly réraprov avdio-
yov meoosveely aoududv. w1y fotwoav Oy of 4, B, I
&g avddoyov TéV axpov madw Svtov medtey medg

8. mérz] &/ Theon (BFV:}) 6 nou‘] &l Theon (BF Vq).
8. #jros ovwy] scri psi; 4 P 61; - B, I' Theon (BFVyq),
P ' mg. m. rec. omt elowy sEnc] fjzol 55179 elay Theon (BFV q).
om. V. 9. adray o[ AT Theon (BFVgq). 1 sEr]c —_ 13
nooc allrjlovs elolv] 7} ob Theon (BFq, in ras. V). Vin
mg. magna ras. est. 16. xal &l F. ual] m 2 V 16.
dal YI‘% 18. u7 forwcay — p. 886, 19: & yag B] &l 8% o9,
eon (Fq; idem B (ovx supra) et V (el 82 ob eras)).
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XIX.

Datis tribus numeris, quando fieri possit, ut quar-
tus eorum proportionalis inueniatur, inquirere.

Sint dati tres numeri A, B, I', et propositum sit,
ut inquiramus, quando quartus eorum proportionalis
inueniri possit,

Itaque aut non sunt deinceps proportionales et
extremi eorum inter se primi sunt, aut deinceps pro-
portionales sunt et extremi eorum inter se.primi non
sunt, aut neque deinceps proportionales sunt nec
extremi eorum inter se primi, aut et deinceps pro-
portionales et extremi eorum inter se primi.

Tam si A4, B, I' deinceps proportionales sunt et
extremi eorum 4, I' inter se primi, demonstratum
est, quartum eorum proportionalem inueniri non posse
[prop. XVII]. ne sint igitur 4, B, I" deinceps pro-
portionales extremis rursus inter se primis manenti-
bus. dico, ne sic quidem quartum eorum proportio-
nalem inueniri posse.!) nam si fieri potest, inueniatur

1) Hoc quidem falsum esse, quis non uidet? uerum dedit
scholiasta Uaticanus (u. adn. erit.); erroris originem indicauit
August II p. 351. neque enim E inueniri potest (p. 388, 4)
inuento 4. sed quod idem scriptoram Theonis recepit, male
rem egit; ea enim propositioni plene minime respondet. equi-
dem ut adfirmare non ausim, Euclidem talem errorem com-
misisse, ita ecriptaram codicis P retinendam puto, quia aper-
tissime sic iam Theonis temporibus ferebatur (ideo enim ipsum
eam mutauit), nec habemus, guo modo aliqua saltem probabili-
tate restitoatur. nam Campanus (siue potins Arabes) liberrime,
ut solet, locum mutauit. habet IX, 20: ,datis tribus nume-
ris continue proportionalibus, an sit aliquis quartus eis con-
tinue proportionalis inquirere®. deiude: ,idem potes perscru-
tari quotlibet continue proportional. propositis.*

Euclides, edd. Heiterg et Menge. IL - 25
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dAdjiovg. Adywm, 8 xal oDrog @dvvardy fovv ab-
volg téragrov avdioyov meoosveely. & pap Svvardv,
mpodevpiodm 6 A, dote elvar og tov A mpodg Tov B,
vov I' mpog ©0v 4, xal peyovérm dg 6 B mpog wov
I, 6 4 mpog ©ov E. xal émel dotiv og pdv &6 A
nedg Tov B, 6 I' mpog tov 4, dg 6% 6 B medg wov
I'y 6 4 mpdg tov E, 8 loov &pa dg 6 A medg tov
I, 6 I mpdg vov E. of 6% A, I' mporor, of 8% mpc-
tor xal éAdyiovor, of 8 fAayioTor pergovor Tovg TOV
avtov Adpov &yoviag & t& Nyovucvog TOV Nyovusvov
xel 6 Emduevog tov émdpevov. peteel dpa &6 A Tov
I' &g fyovusvog myovusvov. uergsl 0 xal favrdv:
0 A doa tovg A, I' petpsl mpdtovs Svrag medg aAldsj-
Aovg® Omep Zorlv @dvvarov. ovx dga toig A, B, I'
dvvaroy éote téragrov aviioyov meocsvesiv.

‘AAda Oy modw Eotwoav ol A, B, I' éEijg avd-
loyov, of 6% A, I' py Eotwoav medror meods dAddj-
Aovg. Adyw, 6t Svvardy dotwv avroly véragrov dvd-
Aoyoy moooevoelv. & yep B tév I' moldamiacideag

20 7oy 4 moieltm® { A &pe TOv A fjros pergsl 1§ oY

25

uerpsl. petpeit avrov medregov xeve tov ET 6 A
doa tov E mollemdaciccag t0v A memolnnev. aria
unv xal 8 B tov I' moddaniadidcag tov A memolnwev:
0 oo éx tov A, E loog éotl td éx vév B, I. ava-
Aopov dea [éotiv] dg 6 A mpog tév B, 8§ I' mpog
tov E° tols 4, B, I' doa téragrog cvdloyov meoo-
nvenrae 6 E.

‘AAda O pn perpelto & A tov A° Aéyw, Gt adv-

1 Post allnlovc add inP: ¢ léyam, 81 nal ovrmg dvvazov*

&l yao 0 A tov vmo B, I' pETQEL, nooﬁno‘srat Ul 6&513 oyofmc
tois £Eng. & 8% ov ytrqu 6 A tov vmd B, I', advvarov
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4, ita ut sit 4:B=1I:4, et fiat B:I'=4: E.
et quoniam est 4:B=I:4d,et B:I'=Jd:E, ¢
aequo erit 4: I'=I": E [VI], 14].
sed 4, I" primi sunt, primi autem
etiam minimi sunt [VII, 21], mi-
nimi autem eos, qui eandem rati-
onem habent, metiuntur [VII, 20]
praecedens praecedentem et se-
quens sequentem. itaque 4 numerum I" metitur ut prae-
cedens praecedentem. uerum etiam se ipsum metitur.
itaque A4 numeros A, I' metitur, qui inter se primi
sunt; quod fieri non potest. ergo numerorum ., B,
I’ quartus proportionalis inueniri non potest. at rur-
sus numeri 4, B, I' deinceps proportionales sint, ne
sint autem A, I' inter se primi. dico, fieri posse,
ut quartus eorum proportionalis inueniatur. sit enim
B><TI'=4Jd. A igitur numerum 4 aut metitur aut
non metitur. prius eum metiatur secundum E. ita-
que A >X E=d. uverum etiam B > I'= 4. quare
erit A E=BXTI. itaque 4: B=1T": E [VII, 19].
ergo numerorum A4, B, I' quartus proportionalis in-
uentus est E. at ne metiatur 4 numerum 4. dico,

Ar———m

Bi

L)

e
d— |

E 1

|

atroly téragroy avdloyov mgodsvesiv. olov form 6 piv A
toudy Tivoy, 0 Ot B EE, b 8t I Emta. xal Sijloy, Ou dvva-
tov. &l 8 o A &ln mévre, ovnért dvvaroy. xal awxldg, dte
udy & B wollamidaidg éott tov A, dvwazoy dovs tétagrov dvd-
loyoy svgeiv &l 8t wi, advratoy & s mg. m. 1: leréov, Bue
1e ofsliopiva oyoha elow. 16, fouiy P,  18. I'] om. P.
20. 4 doa] P; 85 4 Theon (BFVq).  #zot] om. V., 21,
evtoy] PF; om. BVq. 25, f6tdv] om. P. ~ 26, dvdloyoy
elg P. mpocevenrar B.

25*
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vavdy dote volg A, B, I' véragrov avaioyov mpoo-
cvgely doududy. & yap dvvarov, mposeverodm 6 E
§ &opa éx vdv A, E loog dotl t¢p éx tiov B, I. dAda
6 éx tvov B, I doriv 6 4° xal 6 éx vdv A, E doa
5 loog dotl ©0 4. & A é&pa tov € mollamdaoiddeg
oy 4 memoinnev' & A dpa tov A perpsl xara Tov
E' ®ote perosl 6 A tov 4. dide xal ov peroel
8mep dromov. ovx doa Svvardy éoti rolg A, B, I té-
Tagrov qvdiopov moodsvpely aoidudv, Srav 6 A tov
10 4 pn peveyp. arda 07 of A, B, I' uijre ékrjg Eoro-
cav avdloyov wire ol &xgor mewror meds wAiniovs.
xal 6 B vov I moAdamAacidoag tov 4 moweltm. duolwg
0y Oagbijostar, Ste &l uiv pevgsl &6 A tov d, Svva-
Tov doriv adroly avdioyov mgodevesly, & O} ov pe-
15 rosl, advvarov: Omep &8s deitar.

’

%’

Of weditoL douPpol mdelovg elol mavtog tov
nooredévrog wAdovg modTeY deLPudY.

"Eotwoay of mgote®évrsg mporor aguiuol of A,

20 B, I" Adym, 8uw vav A, B, I' mielovs &lol moamrol
agidpol.

Eilipte yee & omd xdv A4, B, I' éddyiorog pe-
roovusvog xal éotw & AE, xal mpooxeiodo to JE
poves §§ AZ. & 0y EZ fto. meitdg éomy 17 ob.

1. douw P. 2. mgoonueriedw FV. 8 ol BFV. 10.
p] supra m. 1 F, ov supra m. 2 V. pezencﬂ F, Fpszqu q.
aelle on — 15: advvatov] om. BVq. 10. d7] pyee sérls]
of étng F. 12. notm:m ,® _(non . 14. evroig] adroig té-
zagroig F. &l 3¢] ovd’ F. 1. Gmeq £dze Seife] om. Bgq.
17, medtot agt&polg del. et supra scr. medrwy deiftpay m.

2 B.  18. meosrsfévrog F.  23. xa/] m. 2 B, om. V. 24
4Z] AZF.
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numerorum A, B, I' quartum proportionalem inueniri
non posse. nam si fieri potest, inueniatur E. itaque
A>XE=B>TI][VIl,19]. uerum B X< I = 4.
quare A >< E == 4. itaque 4 numerum E multipli-
cans numerum J effecit. 4 igitar numerum 4 se-
cundum E metitur, itaque 4 namerum 4 metitur.
uernm etiam non metitur; quod absurdum est. ergo
numerorum A, B, I' quartus proportionalis inueniri
non potest, ubi 4 pumerum 4 non metitur, uerum
A, B, I ne sint deinceps proportionales neu ex-
tremi inter se primi. et sit B >< I'= 4. similiter
demonstrabimus, si 4 numerum 4 metiatur, fieri
posse, ut eorum quartus') inueniatur proportionalis,
sin non metiatur, fieri non posse; quod erat demon-
strandum.

XX.

Primi numeri plures sunt quauis data multitudine
primorum numerorum.

Sint dati numeri primi 4, B, I. dico, plures esse
primos numeros quam 4, B, I. sumatur enim, quem

p—A 1 H
—— B

j—————— " E Z.
A —1

minimum metiuntur 4, B, I' [VI], 36] et sit JE, et
numero 4E adiiciatur unitas 4Z. EZ igitur aut pri-
mus est aut non primus. prius sit primus. ergo in-

1) Uidetar scribendum esse lin. 14: «dtois réregrov avad-
loyov; cfr. F



390 TTOIXEIRN &',

fotm mpoTsgov meditog: sVgnuévor e &lol modrTol

agiduol of 4, B, I'y EZ mAclovg tav 4, B, I
‘dAie ) un ot & EZ mpdrog' Umd mporov

dox Twdg aeudpov petpslrar. peTpelodo vmo moo-

5 Tov rob H* Adym, Gve 6 H oddevl tév 4, B, I éorwy
0 adrds. & pae Svvardv, forw. of 6% 4, B, I'" wov
AE uergovoww: xal 6 H coa tov AE perprjoe.
ustosi 0% xel tov EZ° xal Aowxny Ty AZ povdda
petorioss 6 H agududg Gv' Omse &romov. ovx &pa 6

10 H &l tov 4, B, I" dotiv 6 avrdg. xal Umdxsivar
noBtog. svponuévor dpa &lol mpdtor deudpol mlelovg
ToU mpotedévrog wAfdovs tov 4, B, I' of 4, B, I,
H' Gnep £der deita.

xo’,

16 'Edv dgtior apitBpol 6xooosovy svvredaoiy,
6 8log dpriLog éoTiv.

Zvyxelodaday yap &etioe apuBpol Omodoioty of
AB, BI'y, I'd, 4E' Aéym, 81w 8iog 6 AE &pridg
éoTuv.

20 Emel pap Exaovog tav AB, BI'y I'4, AE &pridg
dotiv, Eyxer pépog fjuiov: dore xwl Sdog 0 AE Eya
udpog fjuiov. &griog 0 agududs dotv 6 Olye Siai-

® govucvog’ doriog doa oty 6 AE' Omep E8a detkon.

1. Supra mearog add. 7 EZ m. rec. V. sloly P, eloly
of q. 2 doiBpol]lom. F. I'] (prius) 'd F, 4del. m.1. 6.
3vvatdv, form) 6 H évl tov A, B, I' lour & adrdg Theon

(BFVq). 7. AE}J ZE F. perpovar BFVq. 4E] ZEF.
8 xaf] xal 6 HF¥. EZ] 4E F. 10. xal] 6 avtog 8}

xal P, 11. elol] elolv of V. 18. H] H é&pu ante ras. 6
litt. F. 15. ovy — supra scr. B, 16. 4ot/ Vq, comp. F.
17. omocotovv] e corr. V. 18, BI'] in ras. P. I'd] m.

2 V. 21, xal/] supra lac. pergam. m. rec. F.  28. ¢ 4E
&oa dotvtv F.  Omeq £8sc deitar] om. B.



ELEMENTORUM LIBER IX. 391

uenti sunt primi numeri 4, B, I, EZ plures numeris
4, B, I uerum ne sit EZ primus. itaque primus
aliquis numerus eum metitur [VI], 31]. metiatur pri-
mus numerus H, dico, numerum H nulli numerorum
A, B, I aequalem esse. nam si fieri potest, sit. uerum
A, B, I' numerum 4E metiuntur. itaque etiam H
numerum 4 E metitur., uerum etiam numerum EZ
metitur. quare etiam?’) quae relinquitur, unitatem 4Z
metietur H, qui numerus est; quod absurdum est. ergo
H nulli numerum 4, B, I" aequalis est. et supposi-
tum est, H primum esse. ergo inuenti sunt primi
numeri 4, B, I, H plures data multitudine 4, B, I;
quod erat demonstrandum.

XXIL
Si quotlibet numeri pares componuntur, totus
par erit.
Componantur enim quotlibet numeri pares 4B,
BI, I'd, 4E. dico, etiam totum 4 E parem esse.

4 B r 4 E

nam quoniam singuli numeri 4B, BI, I'd, 4E
pares sunt, partem dimidiam habent [VII def. 6].
quare etiam totus 4E partem dimidiam habet. par
autem numerus is est, qui in duas partes aequales
diuiditur [id.). ergo AE par est; quod erat demon-
strandum.

1) U. ad VII, 28,
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xB’.

’Eav meou660l aoudupol omodoitovy cGuvvrs-
9dov, 1o 0 mAPog adrdy deriov 7, 6 Gog
doriog Eotal.

Zvyxelodaday yap mepiocol dpiduol dooidymoroty
dorior ©o mAiPog of AB, BI'y, I'd, AE' -éyw, 6r
8iog 6 AE &puidg éotw.

’Enel yap &xaovog traov AB, BI', I'd, AE msoiz-
vog dotwv, apauupsPelong povddos ap’ Exdovov Exa-
6rog tov Aomdy deriog forar’ Bote xal O ovyxslps-
vog & avvdy dgriog forar. Efore O xal vo wAibog
1ov povidwv &erov. xal Glog dea 6 AE é&ouidg
dotiv: Omep Eder Bciba.

xy'.

'Edv megiocol ceidpol 6modototy cvvre-
8Gowv, 10 0} mlijdog adrdv mepisoov 7, xal
0 8log mepLo6dg oTac.

Zupxslcdocay yke Omocdoiovy meguodol deudpol,
@v 1o wAPog meuocov Eotw, of AB, BT, I'd" iéyo,
ot xal GAog 6 A4 meueadg otiv.

"Apneicdm axd tov I'd povag 9 AE' Aoumodg
doa 6 'E &guidg dovwyv. &0t 6% xal &6 I'A apreog:
xal 0dog doa 6 AE &pridg dovv. xal {ote povag 9
AE. mepuocog dpa fovly &6 A" Omeg &0er deifan.

2. ovvrsboo FVq. 8. 6] om. PVq. 4. douv F.
5. ydg] m. 2 F. 6. dorioi] om. F. 8. éxdzegog F, corr,
m. 2. 11. fori] fotm P. 13. Inter éotiy et omee aliam
demonstr. habet F; u. app. 16. omodoiovy] om. V. our-
te@dor Vq. 17. 6] om. PBFVq; corr. August.  18. me¢-
otacol daudpol omoocotovy V, 19, of) 6 F. 22, dorww] docw
3 tdv mgo avrod F. r4) A BVq. 28., farev] P,
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XXII.

Si quotlibet numeri impares componuntur, et mul-
titudo eorum par est, totus par erit.

Componantur enim quotlibet numeri impares nu-
mero pares 4B, BI, I'd, 4E. dico, totum AE pa-
rem esse.

A B r 4 E

nam quoniam singuli numeri 4B, BI, I'd, 4E
impares sunt, unitate a singulis subtracta, qui relin-
quuntur, singuli pares erunt [VII def. 7]. quare etiam
numerus ex iis compositus par erit [prop. XXI]. ue-
rum etiam multitudo unitatum par est. ergo etiam
totus AE par est [id.]; quod erat demonstrandum.

XXIIL.
Si quotlibet numeri impares componuntur, et mul-
titudo eorum impar est, etiam totus impar erit.
Componantur enim quotlibet numeri impares, quo-
rum multitudo impar sit, 4B, BI', I'4. dico, etiam
totum 44 imparem esse. ‘

t } 1 —
A B r Ed

subtrahatur a I/ unitas JE. itaque qui relin-
quitur, 'E par est [VII def. 7). uerum etiam I'A
par est [prop. XXII]. quare etiam totus 4E par est
[prop. XXI]. et 4E unitas est. ergo 44 impar est
[VII def. 7]; quod erat demonstrandum.

comp. F; dors Vg.  foui] seq. ras. 1 litt. V, douw B. 24
dea ] om. q. omeg ¥des dsifar) om. BFq. .
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%0°.

'E¢v and dpriov dguipot dotiog apatsdy,
0 Aotmdg doriog E6Tat.

'"Ano y&p deriov ot AB deriog dpyperodw 6 BI™

6 Adyo, 6t & Aowwds 6 I'd &pridg Zovuv.

'Engl pap 6 AB &oridg éovww, Exer udpog Tuiov.
dut v adta O xal O BI' &e plpos fuiov: Gore
xel Aouwds [0 I'd Eyee ploos fuiov] &eviog [&pe]
dotlv 6 AI™ Gmep e Oeifo.

10 xe’.

'Eav ¢xd axpriov agiduov xeQLo060g dpaigs-
817, 0 Aoumdg megLoodg EoTae,

"Ano poo dorlov rod AB mepuoodg apeicdw 6
BI" Ay, Ovi 6 Aoumdg 6 I'd zepwo‘dg doruy.

13 Aqm(mdam pag and vov BI povag n T4 6 4B
&pa dords éorwv. &t O} xal 6 AB &priog® xal
Aowwdg dpa 0 AA &oridg dorww. xal ot povag 1)
I'd: 6 I'd apa mepio0dg éoviv: dmep £der detfau.

’

xS .
20 ’Ecv amo meQi660v ¢oLduod mweQioods apat-
0&di, 0 Aowmog doriog foTal.
‘And yap meuocov toU AB meQLoods doperode
6 BI" Ayw, 8tt 6 Aowwog 6 I'd &eridg fovuv.

&qw oﬁa& dotiog P. 6. T4 IP. #oweF. 1.

% 6 I'4 — 7jueov] om. P. I'4] e corr. V.

aqa om P. 9. omee £851 deifar) om. BVq. 11. Post
usewaoc add. F: deBpds (comp.). 14. 85] Ot xal V. 16.
6] seq. ras, 2 litt. P. 16. foze 8¢ — 17: cmv] bls F, corr.

m 1. 16 Fou] forw P.  117. doriv] P; comp. F £cn Vg.
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XXTV,
Si a numero pari par subtrahitur, reliquus par erit.
Nam a pari numero 4B par subtrahatur BI". dico,
reliquam I'4 parem esse.

A r B
I W——
nam quoniam 4B par est, partem dimidiam habet
[VII def. 6). eadem de causa etiam BI" partem di-
midiam habet. ergo etiam reliquus 4I" par est; quod
erat demonstrandum.

XXV.
Si a numero pari impar subtrahitur, reliquus im-
par erit.
Nam a pari numero 4B impar subtrahatur BI.
dico, reliquum I'4 imparem esse.

4 ra B

subtrahatur enim a BI' unitas I'd. itaque 4B
par est [VII def. 7). uerum etiam 4B par est. quare
etiam reliquus 44 par est [prop. XXIV]. et unitas
est I'd. ergo I'4 impar est [VII def. 7]; quod erat
demonstrandum.

XXVL

Si a numero impari impar subtrahitur, reliquus

par erit.

4 r 48
Nam ab impari numero 4B impar subtrahatur
BI. dico, reliquum I'4 parem esse.
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'Exel yao 6 AB meguoeog otiv, dpnericdeo uo-
vag ) B4' Aoumodg Goa 6 AA &oridg dotwv. dia e
avre 0 xal & I'd &prids oviv' @ove xal Aouwds O
I'4 doridg dotwv' Omep &der detkot.

xg’.

'Edv and megiooov aouduov &griog dpai-
&9, 6 Aotmdg we@i66ds EoTat.

"And pap mEQuooov tov AB dpriog dopefodw o
BI Ayw, 6n 6 Aoumdg 6 I'd mequoodg ovuw.

"ApnetjcBm [yae] povag § AA° 6 4B Fpa deridg
dotww. Eovu 8% xal 6 BI dgriog' xal Aowwdg dea &
I'd &guids éoviv. meguodog dpa 6 I'A Snep Edze delfan.

xn’.

’Eav meQi66og aidpudg deriov moliamla-
oLdoag motf Tive, 6 psvdpevog &priog E6Tal.

egiocog pco apidudg 6 A &oriov tov B modde-
nlacidoag tov I' mowsiro® Adpw, Gre 6 I’ &gudg
doriv.

’Enel pag 6 A tov B morlemdacideag tov I' me-
nolqrev, 6 I' dpa 6Vyxerar éx todovtov lowv ve B,
Boar elolv év vg A povddes. xal dovv 6 B doriog
6 I’ doa ovyxaron € apriwv. édav 8% dorior doud-
pol émocdototy Guvteddow, 6 GAog Ferids foTw. dp-
tiog doa forly & I' Gmep &0t Gelfou.

2. dotiv] P, comp. F; dore Vq. 4. I'd] A’ BVq. 1.
foton] douy comp, F. ) 0] (alt) om qtY r4j e corr. V.
10. yag] om. P. upa] om. gt q. Seq. in V:
fore 3% xal povag 7 JA. aga lazfv V. 14. mrouo00g]

sapra F. 16, meqiocos yoe aqiuds] debpds yae F. 23.
teddowy P. 0] om. q.
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nam quoniam 4B impar est, subtrahatur unitas
B4. itaque reliquus 44 par est. eadem de causa
etiam I'd par est [VII def. 7].)) ergo etiam qui re-
linquitur, I'4 par est [prop. XXIV]; quod erat de-
monstrandum.

XXVIL

Si a numero impari par subtrahitur, reliquus im-
par erit.

Nam a numero impari 4B par subtrahatur BI.
dico, reliquum I'4 imparem esse.

1 1
i

4 4 r B

nam subtrahatur unitas 4. itaque 4B par est
[VII def. 7). uerum etiam BI" par est. quare etiam
reliquus I'4 par est [prop. XXIV]. ergo I'4 impar
est [VII def. 7]; quod erat demonstrandum.

XXVIIL

Si numerus impar parem multiplicans numerum
aliquem effecerit, numerus productus par erit.
—4 Nam impar numerus 4 parem B
| ————B multiplicans numerum I efficiat. dico,
[——————— ' pumerum I' parem esse,

nam quoniam A >< B = I', numerus I' ex totidem
numeris numero B aequalibus compositus est, quot sunt
unitates in A4 [VII def. 15]. et B par est. I igitur ex
paribus compositus est. sin quotlibet numeri pares
componuntur, totus par est [prop. XXI). ergo I' par
est; quod erat demonstrandum.

1) Nam supposuimus, I'B imparem esse.
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%9’

'‘Edv megiLo6dg deududs mei6odv coududv
wolAawAaGidong oL TLvE, O YEVOWEVOS mW&-
eL600g foTal,

5  IIsuocdg yap deubudg 6 A meguodov tov B mol-
Aemdaowioas tov I' moweite” Adyw, Ove 6 I' meguooog
éotuy.

'Enmel yap 6 A tov B moldemdacicoag vov I me-
moiquev, 6 I' &pa oUyxsivar éx rodovrwv ldwv Tep

10 B, Goar elolv év tvé A povddeg. xal doTv éxdregog
tév A4, B megio0ds” 6 I’ dpa ovyxeitar éx megiocmy
dodudy, dv ©o WA{Pog meguocdy fotw. dore 6 I
neQLocog dotiy* Omep éder delfa.

A
15 ’Eav mepi600g apudpdg detiov aoiduov pe-
707, xal TOV fui6vYy aVTOV PeTQdEL,
Isgioodg yap doudpds 6 A &oriov v B pe-
roeitw’ Aéyw, Sre xal TOV Tuiovy avTod wererost.
'Enel yap 6 A tov B pergel, pergelto avrov xa-
20 t& tov I Aéyw, Ote 6 I' ovx &6t meguoodg. &l pag
dvverdv, fotm. xal émel 6 A vov B pergel xara
wov I, 6 A &pa tov I' moldamdacidoag tov B me-
molynsy. O B dpa ovyxsitar éx meLooHY doidudy,
@v 10 mAPog meguocdy dotw. 6 B Gpa mepuocdg
25 doTiv’ Omep romov' Umoxetar pag &Qriog. ovx Gga

8. mwowel F, sed corr.  12. év] om. B, =soio0iy V m. 2
e corr. o]m. 2 V. mepuagoy éotiv] 0 8t cvyxncluevog
&x megioomdy aQubpdy wegroosmy (add. m. 2) to mAndos mepLocdg
éotiv V. 16. jutov Fq. 17. mepioaog — 18: perenoet]
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XXIX.

Si impar numerus imparem numerum multiplicans
numerum aliquem effecerit, numerus productus im-
par erit.

—ai 4 Nam impar numerus 4 impa-

F—————B  rem numerum B multiplicans nu-

. 1 merum I” efficiat. dico, numerum
r I' imparem esse.

nam quoniam A >< B == I', numerus I'" ex totidem
numeris numero B aequalibus compositus est, quot uni-
tates sunt in 4 [VIL def. 15]. et uterque 4, B impar est.
itaque I compositus est ex imparibus numeris, quo-
rum multitudo impar est. ergo I' impar est [prop.
XXIII]; quod erat demonstrandum.

XXX,

Si numerus impar parem numerum metitur, etiam
dimidium eius metietur.

Nam impar numerus 4 parem B metiatur. dico,
eum etiam dimidium eius metiri.
I T T nam quoniam .4 numerum B metitur, me-

tiatur secundum I'. dico, I" imparem non esse.
nam si fieri potest, impar sit. et quoniam 4
r' numerum B secundum I' metitur, erit
A>T, =B.
itaque B compositus est ex numeris impari-
bus, quorum multitudo impar est. itaque B impar est
[prop. XXIII]; quod absardum est; nam supposuimus,

B

mg. m. 1 F. 18. wov] corr. ex 6 m. 1 . 21. foret g.
22, dea] om. V.  28. age B V.
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I’ mepuoodg doviv Goriog dea éotlv & I dors 6

0
A vov B pevgel doridmg. O 0y rovro xal oV
fuovy avrot peverjos. Omep £0er Osika.

e’

'Eav mepi66dg doitBuds meds tiva dotdudy
wedrog 7, xal pdg vov Sixlasiova adrod e G-
tog EoTal.

IIsguo6dg yao deududs 6 A mpds Twa deududy
tév B mpdrog éotw, tov 8% B dindaclwv forw 6 I
Ay, 8t 6 A [xal) meog vov I’ medrdy fomuv.

El yap pi elow [of A, I'] mpdror, perprioes tig
avrovs douBudg. mereefrw, xol fotw 6 4. xal fotw
0 A meuocdg” meuocog lpa xal 6 4. xal émel 6
4 meuocds dv vov I' pevoel, xal éovww & I' &griog,
xal tov fpovy dpa vov I pergioes [6 A). tov ot
I’ fjuod doviv 6 B* 6 4 dpa tov B pevgel. perpel
0} xal ©ov A. 6 4 &ou vovg A, B perosl mpdrovs
ovrag weog alijlovg” omep éotly @dvvarov. ovx Gou
6 A mpog tov I' mpamrog obx Zotw. of A, I' dou
modror medg dAAjdovs eloiv: Smep Ee deifo.

g
Ty axd dvadog dindadiafopuévov dpidpmy
Exactog agridxig EQTiog 0TL wovow.
"And pap Ovedog'rijs A dedimAaciioBwoay 660¢-

1. dotiv 0 ') 6 ' V, dotiv F. 2. tovtov @, 767 ]
w6 P. 8. futov PF. Oneg £3s1 Seitar] m. 2 V, om. BFq.
6. dumddoioy BV, 9. &umdeoiog Vq. 10, xaf] om. P. 11,
ol A4, I'] supra m. 1 P. 12, xaf dotiv — 18: 6 4] mg. m.
2 V. 12 fomy) érnel douv F; fotm q. 13. mequosdg doa]
fovwy doa mequocog F. 16. juov F. 6 4] om. P.  16.
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eum parem esse. itaque I' impar non est. par igitar
est I. quare 4 numerum B secundum parem nume-
rum metitur. ergo’) etiam dimidium eius metietur;
quod erat demonstrandum. 3
XXXI.
Si impar numerus ad numerum aliquem primus
est, etiam ad duplicem eius primus erit. :
Nam impar numerus 4 ad numerum aliquem B
primus sit, et sit I'== 2B. dico, 4 ad I'" primum

—id esse. nam si non sunt primi, nu-
t———1B p merus aliquis eos metietur. metiatur,
— et sit 4. et 4 impar est. itaque etiam
—id 4 impar est. et quoniam 4 impar

numerum I'" metitur, et I" par est, eliam dimidium nu-*!

meri I metietur. uerum B==1Y,I. itaque 4 numerum
B metitur. uerum etiam numerum A metitur. A igitur
numeros 4, B metitur, qui inter se primi sunt; quod
fieri non potest. itaque fieri non potest, ut 4 ad I”
primus non sit. ergo 4, I' inter se primi sunt; quod™®
erat demonstrandum. 7

XXXIL o
Qui inde a binario semper conduplicando produ-
cuntur numeri, singuli solum pariter pares sunt. Az

Nam a binario 4 quotlibet numeri semper condu-

. 1) Nam dimidium secundam numerum dimidium metie_ﬁr
quam totum. e

fimevg BVq. 19, tév] w6 F. TI') corr. ex BV.  Post

Ain F del. B. 22, 8- in ras. 6 litt, V. 28, fouy P. 24,

4] non liguet F. T
Eunclides, edd. Heiberg ot Menge. IL 26
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dnmorotv agidpol of B, I'y 4 Aéyw, 8vi of B, T, 4
doridxig dgriol &loL wovow.

Ot pdv odv Exaorog [vév B, I'y 4] doridug &o-
Tdg éotiv, pavegov' amd pag dvddog fotl dimAaciac-
Pels. Adyw, Ote zal pdvov. éxxeiodw yap povdg.
énel ovv amd povddog OmosoloDy dgutpol EEfg dvd-
loyov elow, 6 0t pera Tty povdda 6 A medTdg
dotv, 6 uéyiorog tév A, B,y 4 6 4 vn’ o0devog
dAdov perondrocrar wegif tav A, B, I xal fotuv
fxacrog tov A, B, I' digriog® 6 A &pa dgridwug do-

4 ’ [ 4 ’ M ~ » ’
Ti0g &0t udvov. opolwg 07 Beouev, ot [xal] éxa-
regos 1oy B, I' deridxig agrids éote udvov' Omep
é0et Ociba.

Ay’

'‘Eav a@udpog tov fjucovy &yn megioddv, ag-
TLENLG MEQLOGIG 0T pdvow.

"doududs yee 6 A Tov fuiovy éyfrwm meguooov”
Adym, 8te 6 A agridmg weguoods éote udvoy.

Ot plv odv donidmg meQuocos doTiv, @avegdv:
6 pap 7piovg alTol mWeQLEGOs BV ueTgEl alTov dp-
rintg. Afyw 01, Ot xal povov. & yag Forar 6 A
xal qQTioinig GQTLOG, pETENIOsTaL VWO doriov xaTw
&oTiov agududy: Bote xal 6, fjpiovs adrov uerendicsTal
¢ A b s 3 -~ M » [=4 »

Imd apriov a@udpov megi6aog dv' Smeg oty Eromow.
0 A Goa cpridxg meQLOGOg d6TL povov” omep Eder deitau.

1. B] (bis) 4, B F. 3. o9»] om. P. oy B, I, 4]
om. P. A, BF. &otioy, -ov eras. V. 4. forv] comp.
Fq; éoze PV.  dwd yde] avré (e corr.) yag axé F. ~ dou(]
dotly Inaorog F. 6. 1éyo 977 BVq. povag 1) E Vq; 7 E
postea insert. B. 11, xa(] om. P. E&xadrog P. 15, fuicv
F. 16. douiy P.  17. fuwov F. 18, douv P. 19, {oruv]
P, comp. F; doue Vq. 20. fjuiov F.  avtdg @ (non F).

22. xai] om. F.  Post &erios add. V: 0 fuiovg avrod &euioc
{0t wol; idem B m. rec. 28. nuiov F.
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plicando producantur B, I, 4. dico, numeros B, I', 4
solum pariter pares esse.

iam singulos numeros B,
', 4 pariter pares esse,
manifestum est. nam a bina-
rio semper conduplicando
producti sunt [VII def. 8]. dico, eos etiam solum
pariter pares esse. sumatur enim unitas. iam quo-
niam ab unitate quotlibet numeri deinceps proportio-
nales sunt, et unitati proximus 4 primus est, maxi-
mum numerorum 4, B, I', 4 numerum 4 nullus alius
metietur praeter 4, B, I' [prop. XIII]. et singuli no-
meri 4, B, I' pares sunt. ergo 4 solum pariter par
est [VII def.8]. similiter demonstrabimus, etiam utrum-
que B, I" solum pariter parem esse; quod erat demon-
strandum.

—iA
i——1B
f—o———— "
14

XXXIIL

Si numerus aliquis dimidium imparem habet, so-
lum pariter impar est.

Nam numerus 4 dimidium habeat imparem. dico,

f—— :
A

numerum 4 solum pariter imparem esse. iam pariter
imparem eum esse, manifestum est; nam dimidius eius,
qui impar est, enm pariter metitur [VII def. 9]. dico,
eum etiam solum pariter imparem esse. nam si 4
etiam pariter par erit, par eum numerus secundum
parem numerum metietur [VII def. 8]. quare etiam
dimidium eius, qui impar est, par numerus metietur;
quod absurdum est. ergo A4 solum pariter impar est;

quod erat demonstrandum.
26%
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Ad’.

'Eev douBudg piits tdv dxd Svddos dimda-
orafouévov 7 piite vov fuiovy &xy megLeody,
doredxig Te Gprids 0TL xal dpTidxnig WEQLOGTG.

Mouduos yep 6 A pijre tov dnd dvddog diwla-
cafopévay fotm pits Tov fmovy éyfto megioodv:
Adyw, 8ve & A doridug vé oty Epriog xal deridug
TEPLOGIG.

O ptv odv 0 A doridug éorly Eoriog, pavepdy:
oV pap fuovy ovx &xs meguoody. Adym O1f, O
xal doriduig meuaodg dotww. éav pag tov A téuve-
psvy Olya xal tov fuovy evrov Siye xal vovro del
motdpey, xaravrijoousy &ly tTiva dgududy megueody,
0 petorjoer tov A xava Zoriov deududv. & pap ob,
xavavrijcopsy &ly Ovade, xal Forar & A tov dxod
dvddos dimdaciafopévov: Omep ody Uméxatai. @ors
6 A doruwimg weguoods doviv. E0ely®n 0% xel dp-
Tidng Gouiog. 0 A &oe apridxig T d@ridg fove xal
aQridnig meQoads® Oomeg Eder dsitau.

A&’
'Edv dowv bcotdymorovv apudpol éEijg dvd-
Aoyov, dpaipeddo. O dawd ts Tov devrégov

2. ddv] é&v q. Deinde add. deriog B m. rec., V in ras. m. 2.
dimlaciafopevor P. 8. 7dv] vé Fm. 1 corr. m. 2; %0 o.
fiwov F. 4 ﬁm.v P, 8. Juicv F. Fyov V. 7 ou]
m 2V, et Py (u. p. 408, 6 adn. crit). dends
dors V. 9 aquoc %an A quepov] in ras. m. 1 10,
7imov F, et q, sed corr. m. 1.  11. tépopey BVq. 12 muav F.
nmowsusy asl F, 18. mowodpey P, P,. uatawnampev Py. ~me-
euoooy] om. q.  14. xata Tov V sed oy del. el yag of]
om. P,. Post ot add. Theon: xeravrijicopsy &l nva debuoy
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XXXIV.

Si numerus aliquis nec ex iis est, qui & binario sem-
per conduplicando producuntur, nec dimidium imparem
habet, et pariter par est et pariter impar.?)

Nam numerus 4 ne sit ex iis, qui a binario
——___, semper conduplicando producuntur, neue
4 dimidium imparem habeat. dico, nume-
rum A et pariter parem et pariter imparem esse.

jam numerum A4 pariter parem esse, manifestum
est [VII def. 8]; nam dimidium imparem non habet.
dico, eundem pariter imparem esse. nam si A4 in duas
partes aequales diuiserimus et rursus dimidium et
idem semper deinceps fecerimus, aliquando ad nume-
rum perueniemus, qui numerum 4 secundum numerum
parem metitur. nam si minus, ad binarium peruenie-
mus, et A ex iis erit, qui a binario semper conflupli-
cando producuntur; quod est contra hypothesim. quare
A pariter impar erit [VII® def. 9]. sed demonstratum
est, eundem pariter parem esse. ergo A et pariter
par et pariter impar est; quod erat demonstrandum.

XXXV.

Si quotlibet numeri deinceps proportionales sunt,
et a secundo et ultimo numeri primo aequales sub-
1) Propp. 88—34 aliter citat Jamblichus in Nicom. p. 32,

de hoc loco et de Euclidis dinisione numerorum u. Studien
p- 197 &q.

nequoady, O¢ peterjoss tov A nate deuioy aquiudy (BFVq).
15. xatavirjoopey P,, xavay- in ras. m. 2 V. 16. dorz)
dormee Py,  17. 4 waf BVq. meqioods — domanig m. rec. B,
18. AJ 4. 1e]om. VP, 22 ze] 0% ¢ (non F), om. BYq.
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(A

xal tov éoydrov looi TH medte, é6tac dg 7
oD devtégov Umegoyn mweds TOV medTov, 0U-
Tog 7 ToU éoydrov Umegoyy medg Tovg WO
éavrod mdvTag.

"Eotwoayv Omocodnmoroiv deidpol ékfg dvdlopov
of A4, BI'y 4, EZ dpyducvor amd éiayicrov tov A,
xal apnerfedw and vot BI' xal tov EZ t$ A lsog
éxdvegog tov BH, Z@  Aéyw, 8v fotiv oog 6 HI
meog 10v A, oltwg 6 EO molg todg A4, BI', 4.

KeloBo pae té plv BI loog 6 ZK, 16 0 4
f6og 0 ZA. xal émel 6 ZK tp BI' loog éotiv, v
6 ZO® v BH lioog éotiv, Aoumos Gga 0 OK Aowng
t¢ HI' douv loog. xal émel éovv @ 0 EZ mplg
wov A, obtwg 6 4 med3 vov BI' xal 6 BI' mpog
rov A, loog 6t 6 piv 4 6 24, 6 6t BI' 1¢ ZK,
60t 416 20, forwv dpa og 6 EZ mgog tov Z A,
ovtwg & AZ medg tov ZK xal 6 ZK mgodg tov Z6.
dieAbvre, ag & EA moog 10y AZ, ovrog & AK medg
0v ZK xal 6 KO mpds tov ZO. ionwv &pa xal g
slg Tév Nyovuévov meds fve THV émoudvov, ovrwg
anavtes of fyovusvor medg Gmavtag rovg Emoufvovg
fory oo g 0 KO mpog tov ZO, olrmg of EA,
AK, K® mgdg tovs AZ, ZK, @Z. l[6og O 6 udv
K6 w6 T'H, 6 0 Z® 16 A, of 8t AZ, ZK, OZ

1. zo¢] om. V, 2. tév] 76 @ (non F). 4. dmeyvras F,
vmavrag . 6. dcoudnmotovy V, in F -37- a ¢ in -3e- mu-
tat. 6. dno 0% ¢, post amé ras. 8 litt. B. 41 4 ¢
(non F). 7. vov] (alt.) postea insert F. 8. BH) P; 'H
F, Hr BVq. {detivijom. ¥, HI']1P, BH BFVq. 10.
0] tév Bq. pév] om. BY; in B m. 2 ex zé» fecit 16 uéy.
ZK)ZH ¢ (non F). 12. BH] P, THF, HI BVq. {0t q.

13. HI') P, HB BFVq. émel] om. F. 14, zdy] (alt.)
0 ¢ (non F). 16. EZ] OZ @ (non F). ZA4) AZ Bq.
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trahuntur, erit ut excessus secundi ad primum, ita
excessus ultimi ad omnes praecedentes,

Sint quotlibet numeri deinceps proportionales 4,
BI, 4, EZ ab A minimo incipientes, et ab BI, EZ

Al—

4ai

E 4 K ) z
numero A aequales subtrahantur BH, Z®. dico, esse
HI': 4A=E®: 4+ BI' -} 4.
ponatur enim ZK = BI'et ZA4 = 4. et quoniam
est ZK = BI et ZO = BH, erit @K = HI. et
quoniam est EZ: 4= 4:BI'=BI': 4 [VII, 13],
et 4=24, BI'=2K, 4 =280, erit
EZ:ZA=AZ:ZK=17ZK:Z0O.
subtrahendo [VII, 11. 13] erit
EA: AZ=AK:ZK=K®:206.
itaque etiam ut unus praecedentium ad unum sequen-
tium, ita omnes praecedentes ad omnes sequentes [VII,
12]. itaque erit
K0:ZO =EA+ AK+ KO: AZ + ZK 4 OZ.
uerum est K@ =TI'H, Z® = 4,
AZ 4+ ZK + OZ = 4 + BI' 4+ 4.

17. AZ]) ZA4 FV. ZK](alt) KZ P. 18. &ou as V. téw
om, q. 19. ZX]) KZ F. K6&] 6 e corr. m. 1 q. sl
om. V. 22. vév] om. F. oi] 6 F. 28. AZ] corr. ex
AZm 1q. ZK]KZBVq ~ ©Z]Z6P. 2. TrH
P, BPH BFVq. &¢] (prius) m. 2 V. ZX] KZBVq. 62
Z6e P.
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tolg 4, BI', A° fouv doa wg 6 I'H mpds tov A,
ottwg 6 E® mpog tovg A4, BI'y A. fonwv dpa og %
ToD dsutdgov Umegoyy meds TOV medtov, olrtmg 9
tob doydrov Umsgoyy medg Tovs mEd Eavrov mdvrag®
Onep £0s Ostban.

is’.

’Ed¢v and poveédog 6mocorovyv ageiduol éffs
éxveddowy dv ) dumAadiove evaldoyle, fmg
ov 6 ovumag ovvredelg moarog pivyrar, xal
6 ovunag énl tov foyarov moillamlaciacdelg
moLi] Tive, 6 yevéuevog téAsiog EoTas.

"And pag povddog dxxsiodacay 6doLdnmoTovY doLB-
pol &v tfj dimdasions dvadoyie, fwg ov & ovumag
ovvredels mpdrog yévnrew, of A, B, I, 4, xal 6
ovunavre loog &6tm 0 E, xal 6 E tov 4 modia-
nlacwacas tov ZH mowsltm. Aéyw, 6n 6 ZH tédeds
dotiv.

‘Ocov pdo eloww of 4, B, I, A td wAidel, rogov-
tot and tov E elﬁ.ﬂ(pﬂmdav & oy dundadion dvaio-
yig of E, ®K, A4, M* 8’ loov dga éotlv ag &6 A
nog Tov A, obtwg 0 E mpog tov M. 6 doa éx vaw
E, A4 l6og éotl t éx tov A, M. xel dotiv & éx
tév E, 4 6 ZH" xal 6 éx tdv A, M doa éotlv 6
ZH. 6 A doa tov M moldamieeidcag tov ZH me-
moinxev® 6 M dga tov ZH ypergel xara tas év to

1. forw &'Qu—ﬁ: 4,BI', 4] om. q. 1. I"H] P; HBF;
BH BYV. 2. E®] E postea insert. F. tovg] om. F. 4
&'navwc F. 5. omeq #8s deifar] om. Bg. Post deitae
in P add. lin. 7—21: tov M cum quibnsdam discrepantiis
(P,), dein meqiredy fzétw, et deinde p. 404, 7 — 19 (Py), in

mg. ueorzﬂw et in fine 10 TeQLTTOY TOUTO mpalya dotlv. 9.
ovunag ovv tff povadi F. 11, forar télerog q. 12, dooudy-



ELEMENTORUM LIBER IX, 409

itaque 'H: 4 == E@: 4 4+ BI'-}- 4. ergo est ut ex-
cessus secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes
praecedentes; quod erat demonstrandum. °

XXXVL

Si ab unitate quotlibet numeri deinceps in propor-
tione duplicata proponuntur, donec
totus ex omnibus compositus primus
fiat, et totus ultimum multiplicans
numerum aliquem effecerit, numerus
inde productus perfectus erit.

Nam ab unitate proponantur quotlibet numeri in
proportione duplicata, donec totus ex omnibus com-

—id +——iB
—I
—_

4
; ] —
M E
I — i et e s e e | e |
& H & ~ &
— 10 | W IT

positus primus fiat, 4, B, I, 4, et toti aequalis sit
E, et sit ExX 4= ZH. dico, ZH perfectum esse.

nam quot sunt 4, B, I, 4 multitudine, totidem
ab E sumantur in proportione duplicata E, @K, 4,
M. itaque ex aequo erit [VII, 14) 4: 4 =E: M.
itaque ExX 4 =A< M[VI],19). et Exx 4 = ZH.
quare 4 ><X Me=ZH. A igitur numerum M multi-
plicans numerum ZH effecit. quare M numerum ZH

unavv] P, BFVq, omodototy P, 18 o7] om. p,. cvpxac
f Fnu&z 14. T, 4] om. 15. ovpmavts ovy T
pova 19, uwaloylav @ (non Fa) 20. ®X] K in ras.
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A povddag. xal éove dvas 6 A° Simddeiog doa dorly
6 ZH tov M. &lol 0 xel of M, A, ®K, E ékijg
duwideior aldjlov: of E, OK, 4, M, ZH é&oa ékfg
avdioydv slow v vfj diwdasiov avaloyly. deneiodae
0% dmo tov devrégov tov @K xal tov éoydrov Tob
ZH ©9 modte te E loog éxdregog tov ON, ZE
fotwy dga og 7 vov dsurégov doLBuov Vmsgoyy meog
10V mpaTov, otrwg 1 Tov d6ydTov Umegoyn medg Tovg
7o favrod mdvrag. E6tiv dga g 6 NK npos tov E,
ovrwg 6 EH mgog tovg M, 4, K@, E. xal é6tiv 6
NK loog v E* »al 6 EH &g loog éotl voly M, A4,
@K, E. fov. 0t xal 6 Z5 ¢ E loog, 6 0t E rolg
A, B, Ty 4 xal tfj povddi. diog &ea 6 ZH leog éotl
rolg vz E, OK, 4, M xal volg A, B, I, 4 xal j
povade xal pergeitar vx’ avtov. Ay, Gn xal 6
ZH on' ovlevdg &ddov perondijcetar mapf tov A,
B, I, 4, E, OK, 4, M xal zijg povedog. & pag dv-
vardv, perositom g tov ZH 6 O, xal 6 O undevi
tov A, B, I', 4, E, ®K, 4, M 610 6 avids. xal
oodxig 6 O tov ZH pergel, rosavrar povadss E6ram-
oav v 1o II' 6 IT &pe tov O mollamiaciddag tov
ZH nemoinxev. alda uqv xel 6 E tov A moliemie-
outcag tov ZH memoinxev: fotww doa dg 6 E meog
tov IT, o O mpés tov 4. xal énel anmd povddog Ekrg
avdloydy slow of A, B, I, 4, § 4 &ga O’ 0vdevog

2. ElJom. F. 8 Post E in F insert. ® m. 2.  é&ijg]
om. F. 5. 7] corr. ex 8 m. 1 F. 6. tov] o in ras. P.
10. 6] (alt.) o 0 F. 11. vi E foos F. oty P 12, ouv P,
Z=E)EZ P. 18. foog dov/] supra m. 1 F. 18, 6 O] (alt)
supram. 1 F. 19. 0] om. B. 21. IIJ(alt) OP. O] IOP,
22. ZH] H supra m. 1 F. 28. ZH) Z eras. V. Post
nemolnney add. F: 6 doa éx tdy E, 4 loog o1l tvd én taov
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secundum unitates numeri 4 metitur. et .4 binarius
est. ergo ZH ==2M. uerum etiam M, 4, @K, E
deinceps inter se duplices sunt. quare E, &K, 4, M,
Z H deinceps proportionales sunt in proportione dupli-
cata. iam a secundo @K et ultimo ZH primo E ae-
quales subtrahantur @N, Z 5. itaque erit ut excessus
secundi ad primum, ita excessus ultimi ad omnes prae-
cedentes [prop. XXXV]. erit igitur
NK:E=EFH: M+ 44 K6 + E.
est autem NK = E!) quare etiam
EH=M-+4 4+ OK + E.
uerum etiam
ZE=Eet E=A+B4+TI+ 4+ 1.
quare erit totus
ZH=E+4+OK+4+ A4+ M+ A4+ B4+TI'+ 441
et hi euns metiuntur. dico, etiam nullum alium Z H nu-
merum metiri praeter 4, B, I, 4, E, @K, 4, M et
unitatem. nam si fieri potest, metiatur O numerum
Z H, neu O ulli numerorum 4, B, I, 4, E, ©K, 4, M
aequalis sit. et quoties O numerum Z H metitur, tot
unitates sint in IT. ergo I1>< O — ZH. uerum etiam
E>d=2H. quare est [VII, 19] E:II =0: 4.
et quoniam ab unitate deinceps proportionales sunt
A, B, I', 4, numerum 4 nullus alius metietur nume-

1) Nam @K == 2E et ON = E.

I, o. Goa] om. F.  26. eloww dwdloyor BY.  aqudpol
of Theon (BFVq). Post I', 4 add. BV: 0 82 pera iy povada
6 A modtdg Love: dvag yde.
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&Adov aguBuov pstondjcerar meodf tdv A, B, I xal _
dadneatar & O ovdevl tiv A, B, I' & adrds” ovx doa
uetofose 6 O zov 4. all’ dg & O mpds ©ov 4, &
E mgog zov II' ovdt & E &po vov Il pevgel. xal’
5 dovwv 6 E mpdvog' mag O modrog doududs meds
dnavie, Ov w1y pevoel, mpwrdg [ovww]. of E, IT &pa
mpdror medg eAlAovs slolv. ol O} mearor xal éid-
qeotoL, of 0% EAdyieToL uerEoveL Tovg ToV avtov Adyov
Eyoviag l6axig 8 ve fyovusvog TOV Tyovuevov xal
10 6 émdpsvog 1oV Emdusvov: xal éotiv g & E mpdg tov
II, 6 O mpog tov A- lodxig &pe 6 E tov O pergel
xal 0 IT tov 4. 6 0% 4 on’ 0vdsvdg &Adov pevgelron
neptt vov A, B, I 6 IT doa évl tav A, B, I' éorwv
6 avrdg. fotw vH B 6 avrdg. xal Boor slely of
18 B, I'y 4 t6 mhijde rodovror slhipdamcay amd tov
E of E, @K, 4. xal elow ol E, @K, A vols B,
T, 4 év v¢ adre Adyw: 8 loov &ga éoriv o 6 B
mpdg tov A, 6 E meog tov A. 06 doa éx tév B, A
loog dotl © éx tov A, E- ¢Al’ 6 éx tdv A4, E leog
20 fotl 16 &x tdv II, O° xal 6 éx tav II, O dpa loog
dotl 1@ éx tav B, A Eouwv dga dg 6 IT meog tov
B, 6 A4 mgdg tév O. =xal éoviv 6 IT ©¢ B 6 adrig
xal 6 A &pa td O dorwv 6 avrdg” Smsp ddvvavov:
6 yae O Vndéxectar undevl thv dxxspévov 6 avrog.
95 0Ux dpa tov ZH pergroer tig agududs mapif tov

1. xal omoxeizar 6] 6 86 BFVq. 2. '] T dorw FVq.
8. O] (prius) IT B. 4. o] (prius) om. F. pererioee V. 5.
ndg] enag BVq.  mag JE nomroc] om. F. 6. pevefj F.  domey
om. P. 9. fyovrag avrois V.  11. O] T 9 mon F). E
corr. ex O m. 1 F. O] e corr. F. 18. B) (alt.) om. q.
16. B EB. 19. 4,E] E, dq. dii¢ P. = 4, E] E,
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rus praeter 4, B, I" [prop. XIII]. et suppositum est, -
O nulli numerorum 4, B, I" aequalem esse. quare O
numerum 4 non metietur. est autem O: 4 = E: Il
itaque ne E quidem numerum II metitur [VII def. 20].
et E primus est. omnis autem primus numerus ad
omnem, quem non metitur, primus est [VIL, 29]. ergo
E, IT inter se primi sunt. primi autem etiam minimi
sunt [VIL, 21], minimi autem eos, qui eandem ratio-
nem habent, aequaliter metiuntur [VII, 20], praecedens
praecedentem et sequens sequentem; et est
E:ll=0:4d.
itaque E numerum O et II numerum 4 aequaliter
metitur. 4 autem numerum nullus alius metitur prae-
ter 4, B, I itaque I7 alicui numerorum 4, B, I" ae-
qualis est. sit 71 = B. et quot sunt multitudine B,
I, 4, totidem sumantur ab E numeri E, @K, 4. et
E, ®K, 4 in eadem ratione sunt ac B, I', 4. itaque
ex aequo erit (VI 14] B: 4 = E: 4. quare
B>< 4 = 4> E [VII], 19].
sed 4 >< E=II> 0. quare etiam
II><X0=BxA.

*itaque IT: B = 4 : O [VIL, 19]. et IT = B. itaque
etiam 4 == O; quod fieri non potest. nam suppo-
situm est, O nulli numerorum propositorum aequa-
lem esse. itaque nullus numerus numernm ZH me-

4 q. 22. B] (prius) e corr. q. 28. 4] O @ (non F), O]
A @ (non F). 24. dyxecpévoy FV. 25. pereei P.
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A4, B, I, 4, E, K, 4, M xal tijg povddos. xal
&ely9n 6 ZH voigc A, B, 'y 4, E, ®K, A, M xal
7§} povdds loog. tvéleog 0} deududg ety 6 voig éav-
ro0 pépeoty loog dv tédeiog doa fotlv 6 ZH' Gmsp
&8s Ositou.

1. 4, M] insert. m. 2 in fine lin. F; leg. w1 in init. seq.,
del. m. 2. Post yovadoc add. Theon: of 4, B, I, 4, E,
OK, A, M &pa povor xal 3 y,ovac petqovm wov ZH (BFVq)
In fine: Edwleldov otoizelov @' P, Edxleldov orogeloy tng
@éwvog éxdo. &' F.
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titur praeter 4, B, I, 4, E, ®K, 4, M et unitatem.!)
et demonstratum est, esse

ZH=A4+4+ B+ TI'+ 4+ E4GK++ A} M-+ 1.
perfectus autem numerus is est, qui partibus suis ae-
qualis est [VII def. 22]. ergo Z H perfectus est; quod
erat demonstrandum.

1) Ii autem metiuntur numervm ZH; p. 410, 15.
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10

16

V, 19 =de.

Teybvaor 8% of Adyor xal énl tav leamg modda-
mAaolov xal énl tdv dvalopdy, éneadinep éav mod-
rov dsvtépov ledxig 7} moldemldoiov xal tolrov Te-
tdgrov, ovar xal @g 0 mpdrov medg TO Bsvrsgov,
oDtwg ©6 telrov medg TO téragrov. ovxin 0 xal
avuioteépa: v ) dg medrov meog devrsgov, obrwg
Tolrov meods téraprov, oY mavtwg Eotar xal To plv
mpdrov tov desvrégov lodxig moddaxdacioy o 0¥ Tol-
Tov To¥ Terdprov, xaddmep inxl tdv fuodlov 7 émi-
roltov Adyav 19 tdv toovUrmy® Smee &8 Ostfar.

VI, 20.
"driag.

delkouey 37 xal évdpwmg mooyeipotepov dudloye
Te tolyove,

"Exxslodwoav pap ndiwv ta ABIAE, ZHOK A
moAvyove, xal énclevydweav of BE, EI'y HA, A6.
Myw, 8t dg 16 ABE tolyovov meds vo ZHA, ob-
twg 70 EBI" mpdg 10 AHO® xal 10 I'AE mpdg 10

1. In textu post dsitec p. 56, 8 habent BF Vp, ed. Basil,;
mg. m. 1 P. 8. énxf{] om. F. medvog P. 4. mollamidoioy
7 F. b forme “{2 corr. ex xal forau m. 1 V. 2] (alt.)
om, F. 7. dvaoroépss P. dav ydo ed. Basil. ag =6 P, ed.
Basil. =gdg zé P. 8. 70 tolroy meds 10 P, 10. nprodimy
Adyoy p.  11. loyor] @, om. 7} téy zoiovrow, sed in lin.
seq. leg. a m. 1: 10yw¥ 7 Td» toiovtay (euan.); om. P.  Gneq
£8st deifou] Sweg F; om. P, 12. PBFVp; cfr. Campanus.



Y, 19 coroll.

Hae rationes autem et de aeque multiplicibus et
de proportionibus ualent, quoniam si primum secundi
aeque mulfiplex est ac tertium quarti, erit etiam ut
primum ad secundum, ita tertium ad quartum. uerum
conuerti non potest; neque enim si est ut primum ad
secundum, ita tertium ad quartum, ideo semper erit
primum secundi aeque multiplex et tertinm quarti,
uelut in rationibus sesqualteris uel sesquitertiis uel
similibus; quod erat demonstrandum.

VI, 20.

Aliter?)
Jam aliter quoque promptius demonstrabimus, tri-
angulos correspondentes esse.
ponantur enim rursus polygona 4 BI4E,ZHOK A,
et ducantur BE, EI', HA, A®. dico, esse
ABE:ZHA=EBI': AHO =TJ4E:®K A

1) Campanus VI, 18: ,aliter potest demonstrari secundum.*
deinde eodem modo, quo hic fit, demonstrat, triangulos corre-
spondentes esse, et inde concludit de polygonis totis.

18. ¢llwg] om. B, m. 2 FV; 8’ p, F mg. m. 1. 18, yde)
m. 2F. Post @ ras. 1litt. V. 18, Post ove add. Zezéy BV,
Fm e ZAHF, A inras. m, 2V,

27*
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OKA inel yep Bpoidy dari 5 ABE rolyovov o
ZH A touyave, ©0 ABE dga tolyovoy meog v0 ZH A
Simiaolove Adyov Exeu fimee 1 BE mpds vy HA.
dix ta avta 09 xel v BET rolywvov meds to HAO
tplyovov Simlaciova Adyov &yev 7fimse 1 BE mpds
v HA. ¥ouwv dpa dg ©6 ABE zolyavov mpdg to
ZH A vplymvov, otrwg t60 BEI mpog t6o HA®. nd-
Aw émel Opotdy [éoti] ©0 EBI tolywvov 19 AHB
toydvep, 16 EBI" &Gpa meds 10 AHO dumiaolove
Abyov gz fimep § I'E e08sla moog vy O 4. S ta
avra 09 xal © EI'4 welyovov meds ©d0 AGK zoi-
yovoy dimAaclova Adyov &ys. fimep § I'E w:podg oy
@A, ot dga ag ©¢ BET zolyovov meds 10 AH,
otrwg ©0 'Ed medg 10 AGK. £&3elydn 0 xal og
10 EBI mpog 10 AHO, olrwg t0 ABE mgds 10
ZHA xal og &ga 10 ABE mpds 10 ZH A, ovrmg
¢ BET mpog 10 HA® xal 16 EI'4 mgdg ©6 AOK"
Omep &0 detkou. i

VI, 21.

dilwg.
"Egto ydp malw 1 AB tundeloa Oiye xave to I'

1. il m. 2 F. 2. &a] om. V. 4. BEI'] “E'BI'F.
7. Post BET add. refyovoy Bp, m, 2 FV, 8. fort] om. P.
10. evdeia] m. 2 V. 11. ET'd] corr. ex 'E4 m. 1 p.
meos 10 AOK tolyovoy] mg. m. 2 B, om. p; dinlaclova 1oyoy
fye. medg in ras, m. 2 F; seq. 16 40K zplyovor m. 1. 13,
dimlaciove oyoy fyee] in ras. m. rec. F. 18. BEI'] ERI'P.
14. ’'E4) ET4 P. 16. ABE mgdg] in ras, m. 2 V, seq.
meos m. 1. 16. xal og dea — 17: BET mpdg] in ras. F.
17. BET'] B in ras. m. 2 V. Post 46K add. BVp: xal
o¢ doa tv Tdv jyovpévay meds ¥y tdy ixopivar, otrmg dnavra
te 7yovpeva meog amavia Ta Emdpsva uaf te lowwd oc év f
weotége Selfes; idem F, sed postea insert. in ras. 19. Post
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nam quoniam ABE v ZHA, erit [VI, 19]
ABE:ZHA = BE*: HA.
eadem de causa erit etiam
BEIr: HA® = BE?: HA.

I/

E A

6 x

itaque 4BE:ZHAd=BEI': HA®. rursus quoniam
EBI'co AHO, erit EBI': AHO® = I'E*:0 4*. eadem
de causa etiam erit EI'd: AOK = I'E?: @ A%, ita-
que BEI': AHO® =T'EAd: A®K. sed demonstratum
est etiam EBI': AH® = ABE:ZHA. ergo etiam

ABE:ZHA = BEIl': HA® = EI'd;: A0K;
quod erat demonstrandum.

VI, 21.

Aliter.))
Nam rursus 4B in I" in duas partes aequales di-

1) Est alter casus prop. 27. locum interpolatum esse,
supra demonstrani. com in P in mg. m. rec. addatur, ueri
simile est, eam a Theone profectum esse. Campanus VI, 26:
pidem etiam esset, si superficies af (= AE) fieret altior
superficie ¢d (== A4.4), ut uidere potes in secunda figura®.

deifas V], 27 extr. BFVP; mg. m, rec. P; similia habet Cam-
panus VI, 26. 21. ie¢” mg. p.
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xal magaPindly 1o AA éAdelmov &lder g AB, xal
magafepiijcdm melw xmaga Ty AB 6 AE magaiiy-
Adypappov éldestmov v EB opolp te xal Opolmg
xecuéve TG Amd g fwoslag T AB. Adyo, Su

5 pelfdv dor ©o6 amd Tijg Nuioslag mapafindiv o AA
o0 AE.

’Exel yag Bpoidy éote v0 EB Tt AB, mepl iy
avrijy &loe dudpstgov. Iotw avidy dudustgog 1) EB
xel xoraysped@dm o oyijue. xal émel loov éorl ©o

10 AZ t A0, éisl xel 7§ ZH +fj HO, pelfov &pa td
AZ ot KE. loov 0% t0 AZ t9p AAd. psifov dou
‘xal 10 A4 vov EK. xowdv [meooxslodm] to KA.
odov Goa to AA Glov tov AE peitov doniv: Omsp
E0s dstbou.

15 VI, 30.

"Aiimg.

*Eotw 1) bodsloe svdele 7) AB. J¢t 8y v AB
axgov xal pfgov Adyov teueiv.

Terpijobo pap §) AB xata o I' dors 0 Umd

20 tdy AB, BI' lgov elver vg anod tiig I'd revpaydve.
énel odv 10 Omd tév AB, BI' loov éorl t6 and tijg
I'd, iowwv &pa og 7 BA medg v AT, ovrmg 4
AT mgdg v I'B. 9§ AB &pa axgov xal uésov
Adyov térunrar xara vé I Bmep &der movijoau.

1. AB}“AB @ (non F). 2. 4E] 46 corr. ex 46 FV.
8. t®] ©o 4. wp AB] PBp; mutat. in zijg 4B m. 2 F;
tiig BA (supra est ras.) wp AB V. 10. AZ] corr. ex AZ
m. rec. F. 11. XE] in ras. m. 2 V. loov 8¢ — 12: 700
EK] bis Bp et V mg. m. 2. 12. xal] supra m. 1 p (priore
loco, in repetnhone in texta est). meooxeloio Pp; om. BF;
foro V. 5. PBFVp, 16. &Mag] mg. Fp, iidem add,
1’ (in F del. m. rec.). 17. iy 4B ev@eiay FV, 20. I'4]
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uidatur, et adplicetur 4.4 deficiens figura 4 B, et rur-

sus rectae 4B adplicetur parallelogrammum A4E de-

ficlens figura EB simili et similiter posita quadrato
dimidiae 4B. dico, esse 44> AE.

nam quoniam EB ~V 4B, circum eandem diame-

6 FX g trum .sunt [V1, 26]. eorunm diame-

trus sit EB, et describatur figura

[p. 161 not. 1]. et quoniam est

AZ = A6, quoniam ZH = H8,

erit AZ>KE. werum AZ =44

4 471 B [I, 43]. quare etiam 44 > EK

commune adiiciatur KA. ergo 44> AE; quod erat

demonstrandum.

VI, 30.

Aliter.?)

Sit data recta 4B. oportet igitur rectam AB se-
cundum rationem extremam et mediam secare.
secetur enim 4B in I' ita, ut sit

IA r B
—

AB>< BI' =I'4? [II, 11)}.
iam quoniam A B >< BI' = I'A?, erit [VI, 17]
BA: A = AI': I'B.
itaque 4B in I'" secundum extremam et mediam ra-
tionem secta est; quod oportebat fieri.

1) Habet Campanue VI, 29: ,idem etiam potest demon-
strari ex 11 secundi.*

e corr. F; AT P. 22. B4} 4B P. 28. %¢a] om. B
dea AB V.,
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VI, 31.
"diiwg.
'Enel ta Gpowr oyprjuete év Sumdaciove Abyp éorl

" tov Oopoddyeov mievedv, 1o awd wig BI &pa &idog

10

15

20

meog ©0 amd vijg BA eldog dimAaclove Adyov Ege
iimeg % I'B moog iy BA. &xer 8% xal ©o amd tijg
BI' terpayovoy =meos to and tig BA terpdyavov
dumiaciova Adyov fimeg ) I'B mpog tiy BA. xal ag
dpa o amd tijg I'B eidog meds 10 amd g BA
eidog, otrmg 0 dmd tijg I'B wsrpayovor meog tod
and tijg BA terpdywvov. Oz ta alre 0% xal og
©0 amd tijg BI' eldog mpdg 10 dmd tiig I'd &ldog,
ottwg vd and vijg BI' rerpdymvov mpds To amod vijg
I'd revpdyovov. @ots xal dg ©0 axo tijg BT &ldog
n@ds & and tév BA, AL eldn, ottws 6 amd ig
BI rerpaymvov meds te and tdv BA, AT zerpdyn-
va. loov 0t ©d amd tig BI' zéevpaymvov rolg dmo
1oy BA, AT terpaydvog. [6ov &oe xel o amd Tijg
BT &idog voig and tov BA, A &ldeor volg Opolois
[ze] xal Opoimg avayoagpouévoig [Onze &0e detkar].

VI, 33.
Aéyw, Gve xal og 7 BI' meoupépsia mdg v EZ
mepupépsiav, ottwg 0 HBI' rousvs meog wov OEZ
Toufa,

1. PBFVp. 8. i’ Fp. dorl] elot V. 5. 11 .
6. 'B] in ras. V m, 2, 7. ©6] Ty . 8. I'B] mut. 1n
Blm. 2 V. BA. xa{] BI" @ (non l% 9. I'B] in ras.
m 2V, I'dp (non F). ¢ldog — 10: 'B]l mg. m. 1 F. 10.
eldog] om. V. I'Blinras. m. 2 V. 11 &jom P. 12
eldog) (alt.) om. V. 13. BI'] e corr. m. 1 p.- 14. I'4] e corr.
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VI, 31.

Aliter.t)

Quoniam similes figurae in duplicata ratione sunt
laterum correspondentium [VI, 20] figura in BI" de-
scripta ad figuram in B4 descriptam duplicatam ra-
tionem habebit quam I'B: BA4. uerum etiam quadra-
tum in BI descriptum ad quadratum in B 4 descriptum
duplicatam rationem habebit quam I'B ad B.4. quare
etiam figura in I'B descripta ad figuram in B.A de-
scriptam eandem rationem habebit quam I'B?: B.43.
eadem de causa etiam figura in BI" descripta ad figu-
ram in I'4 descriptam eandem rationem habebit quam
BI®:I'4® quare etiam ut figura in BI" descripta
ad figuras in BA, AL descriptas, ita erit

BI:BA*4- AT
uerum BI'® = B.A4" 4 AI' [I, 47). ergo etiam figura
in BI" descripta aequalis est figuris in B4, AI" simi-
libus et similiter descriptis; quod erat demonstrandum.

VI, 33.%)
Dico, esse etiam
arc. BI' : arc. EZ = sect. HBI :sect. ®EZ.

1) U. fig. VI, 81.
2) Additamentum est Theonis post finem VI, 33; u.
ibid. not.

m. 1p  og] insert. m. 1 p. 15, eldn] eldog @ (non F).
16. zeredyova] tergeywy F, tetedymvoy @, 19, eldeaw BFp.
7ois] om. Bp. 20. ze] om. BFVp. omeq £des Beifan)
om. BFVp, 21. BFVp, P mg. m. rec. 22. p’ mg. p.
»nal] om. p. 28. @EZ] litt. EZ in ras. m. 1 V.
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"Enstevydwoay yep af BI'y TK. xal Ang&évrav
éxl véy B, 'K =mequpepaidv tév 5, O onusiov
énetevydwony xal «f BE, 5I', I'O, OK.

Kal érel 8vo «f BH, HI' dvel tals I'H, HK
loar elol xal yoviag leag meguéyovow, xal pacig § BIT
i I'K édonwv lon, lsov &pa [éovl] xal vd6 HBI voi-
yovov 16 HI'K touyave. xal émel lon éotlv # BIT
nequpépaia tij I'K mepupeoele, xal 7 Aowmy slg tov
Slov xvxdov mequplpse lon Zotl ©ff Aoumi] elg Tov
8oy xvxdov mequpepele Bote xal yovie 7 vmd BET
5] vnd I'OK éomyv loy° 8upowov &pe éorl o BET
ruque o I'OK wpfuar.. xol slow énl loov evbedy
oy BI', I'K. ¢ 0t éxl loov e08adv Opoia Tuij-
pare xvxiov l6a dldjlowg eloly: loov oo éotl 10
BET wufjue v@ F'OK tprjuare. Eore 6% xal v6o HBI
tolyovov e HI'K touydve loov' xal Glog &po O
BHT zoustg 6@ v HI'K ropel loog éotiv. Oux va

" avte O xal 6 HKA voueds éxarépp tév HBT,

20

HT'K loog éotlv. of tosls &pa tousls of HBI'y, HI'K,
HAK leo. aiiflowg elolv. Oix ta avra Oy xal of
®EZ, ®ZM, ® MN rousls loot aiijrowg &loly. Ooa-
nAaoiov dpa dotlv % AB meupéoeia tig BIT ma-
owpepelag, tosavramiasiov éovl xal 6 HBA zousdg
tov HBI ropéwg. Oid ta adra 0% xal doemdaciov

2. Ante #x( del. zov p. TK] I corr. ex K m. 1 p.
4. HK] K e corr. m. 2 V. 5. elotv BF, =epiézover PFp;
megégovoar V, corr. m. 2. 6. dor¢] om. BVp, insert. m. 1 F,
BHI'P. 7. Post tovyawa) add. Bp: xal 73 BI' uepupioua
] 'K nequpeeein. 8. 7 lomq] F; lowmip Bp; 9 loa.m‘z 7 PV.
9. dlov] 4BT PV. fon] % KAT tay F. fot(] om. P,
boety B. 1t om. V. _lowj l‘om P; lomy w5 V. 10,
6iov] Bp, avtov 4BI' PV, om Bore] post ras. 1 litk. V,
tj F'4B* gors F. 11, 1mv{u tf V. 18. 'K] KI' m. 2V,
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Ducantur enim BI, I'KY), et in arcubus BI, I'K -
sumptis punctis 5§, O ducantur etiam B, 5T, I'O,
OK. et quoniam BH = HK et HI"' = HI, et aequa-
les angulos comprehendunt, et BI'= I'K [III, 29],
erit etiam A HBI'= HI'K (I, 4]. et quoniam

arc. BI' = arc. I'K,

erit etiam arc. BAI" = arc. '4K. quare etiam

LBEI= [ I'OK [III, 27].
ergo segmentum B ST simile est segmento I'OK {111
def. 11]. et in aequalibus sunt rectis BI, I'K. quae
autem in aequalibus rectis sunt segmenta circulorum
similia, inter se aequalia sunt [III, 24]. ergo

segm. BRI = segm. 'O K.
uerum etiam A HBI' = /A HI'K. itaque

sect. BHI" — sect. HI'K.

eadem de causa etiam sect. HK 4 = sect. HBI" = sect.
HI'K. itaque tres sectores HBI, HI'K, HAK inter
se aequales sunt. eadem de causa etiam sectores
@®EZ, ®ZM, OGMN inter se aequales sunt. itaque
quoties arcus 4B multiplex est arcus BT, toties etiam
sector HB A sectoris HBI" multiplex est. eadem de

1) U. fig. VI, 88.

8é] & F. 14, adilnlog] -Aoes in ras. F.  doziv F. 15,
HBI'HBinras. m. 2 V. 18. -yovoy 16 HI'K zoiyave lsov
in ras. m. 2 F. 17. BHI') HBI' P, Vm. 2. HKI P,
Vm 2. {0z BY, comp. Pp. 18, HBI', HI'K] prius I
et Kecorr.m. 2 V, BI', HK Bp. 19. dou( V. of] (alt.) o P.
HBI'] HB corr. ex BH Vm. 2, in ras. F. HTCK] HT
corr. ex 'Hm. 2 V. 20 HAK] XHKA P, HK A corr. ex
KHAm. 2V, glot Vp. & — 21: gloty] om. P. 20, of]
corr. ex d m. 1 F. 21. ®ZM] M insert. m. 1 F. 22,
AB] Ainre. V. BIlinras m 2V. 28 HBA]B
add. m. recentiss. P; H4B Bp, V in ras. m, 2.
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éotlv 1} NE mequpépeia tijg EZ meoupegeiag, todav-
raniacioy éotl xal { @ EN ropeds vov OEZ toplwg.
& Goa lon éotlv § BA msouplocia ©f] EN megupegele,
leog éotl xal 6 BHA topeds tvs EON vopst, xal
& vmepéyer ) BA mequplpeia tiiy EN megupegsing,
Unepéyer xal 6 BHA rousvg tov @EN topéns, xal
&l éAAeimst, €AAeimel. tTedoagoy 01 Oviov usysdov
0vo udtv vév BI, EZ msoupepetdy, dvo 0% vdov HBT,
E®Z vopéov elinmrar lodxig moilemdacie tig piy
BI" meqipeosiag xal tov HBI touéwg 7 té BA me-
owpépsie xal 6 HB A rousdg, tig 08 EZ mequpepelag
xal 100 OEZ rvopéwg ledxig molhamideie 1 te¢ EN
nepupépeie xal 6 @ EN tousvg' xal 0édeuxton, Ot &
Umseéyes 7 BA nepuplpeia tiig EN megupspsiag, vmep-
égee xal 0 BHA tousts tov EON zopéwg, xal &l
oy, l6og, xal & éAdeimer, éAAsimer. Eotww &oa g 1)
BT megupépsie mpog Ty EZ, obtwg 6 HBI' roueds
weds 10v OEZ ropfa.

[Togiope.]
Kal 67jdov, 8t xal &g 6 touets mpds TOVv Toulw,
obtg xal 1 yovie medg TRV yaviav.

Uulgo VII, 20.
‘Edv toeig doiduol dvdlopov @ow, & Um0 THV
dxgaw loog fotl T dmé Tov péoov. xal dav O vwod

1. todavianiadiog PBp. 3. meoupepele] om, V. 4.
EON] BFp, EOH ¢ et e corr. PV. 5. BA] B eras, B.
6. BHA% BH in ras. m. 2 V, HBA P. ©EN] EON Fp.
7.07] % p. 8 pévim 2F. 10. BI'] B e corr. m. 1 p.
12. molanidoioy V'u 18. &) corr. ex y V m. 2.  14. BA]
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causa efiam quoties arcus N E multiplex est arcus EZ,
toties etiam sector ® EN sectoris ® EZ multiplex est.
ergo si arc. BA = arc. EN, erit sect. BH A == sect.
E®N, et si arc. B4 > arc. EN, erit sect. BH.A > sect.
OEN, et 8i arc. B4 < arc. EN, erit etiam sect.
BHA < sect. E@ON. datis igitur quattuor magnitudi-
nibus duobus arcubus BI, EZ et duobus sectoribus
HBI, EGZ, arcus BI" et sectoris HBI' sumpti sunt
aeque multiplices arcus B.4 et sector HB.4, arcus
autem EZ et sectoris ®EZ aeque multiplices arcus
EN et sector ®EN. et demonstratum est, si arc.
-BA > arc. EN, esse etiam sect. BHA > sect. E@N,
si aequalis sit, aequalem, si minor, minorem. ergo
arc. BI': arc. EZ = sect. HBI': sect. ® EZ [V def. 5.
— Corollarium. — et adparet, esse etiam, ut sector
ad sectorem, ita angulum ad angulum.?)

Unlgo VII, 20.

Si tres numeri proportionales sunt, productum
extremorum aequale est quadrato medii. et si pro-
ductum extremorum aequale est quadrato medii, tres
numeri illi proportionales sunt.

1) Hoc corollarium, quod e genuina propositione Euclidia
facile derivatur, iam a Zenodoro usurpator (ap. Theonem m
Pf.olem p- 12 ed. Basil.: mc 6 b touedg moog oy Topia, 7
90 E@A yovie meés wiv vmd MO ), nisi ibi Theon ipse
p. 12, 4 sq. addidit.

4 in ras. m. 2 V. 18. loog] lon V. 18. OEZ] OE P.
19, noqua om. PBFVp. 22. FVp, B mg. m. 1, P mg,
m. rec. %" FVp. 24, 0] supra P.
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tev Exgav ldog ) T dmd Tob uéoov, of Toel doud-
pol dvdioydy elow. Eovwmoay Toels doiBpol dvdloyov
of A4, B, T, og 6 A mgog ©ov B, otrwg 6 B modg
vov I. Adyo, Ot 6 & vév A4, I' iog dotl to émd

8 ov B. xslodw pao td B loog 6 A. Eotwv &ga dg
6 A mpdg tov B, ofrawg 6 4 mpog tov I. & &po éx
tav A4, I' leog éotl © éx vov B, 4. 6 0 éx rov
B, 4 loog éotl T amd tov B- loog yag 6 B vd A.
$ dpe éx vav A, I loog T amd tov B.

10 ‘dide 0y & & tdv A, I' leog iotm T awd oD
B. Adyw, 8 lotlv &g &6 A mpds tov B, otramg &
B moog tov I. émel pag 6 éx zov A, I' loog éori
TG dxd tov B, & 0} axd vot B loog Td Vmo [rav]
B, 4, &otiv doa dg 6 A mpog tov B, ofrwg 6 4

16 weog wov I. lgog 02 6 B ©¢ 4. Eorww &ea dg 6
A mpdg tov B, obrwg 6 B meds vov I Bmep &0a
detbar.

Uulgo VII, 22.
'Eav dov roels douduol xal &Alov adroly leoe 7o

20 wA7dog ovvdvo Aeufaviuevor xel dv TG avrg Adye,
7 0% tetagayuévy adrdy 4 dveldoyie, xal 8 lgov éy
TG avrd Adyo Zoovral.

"Eotwoay toels aguduol of A, B, I xal &Ados
avrtolg loor ©6 wAfjdog of A4, E, Z ovvdvo Aapfavi-

26 usvor &v T avtg Adye, fotw O} tevagayudvy adroy
7 dvaloyle, &g wlv & A mgds Tov B, otrag & E
7eds tov Z, wg 0t 6 B mpog tov I, ovrwg 6 A medg
tov E. léyw, O8tr xal 60 loov éotlv g 6 A medg
zov I, otrwg &6 4 mpog tov Z.

2. of reeis FV. dwdloyo: p. 8. of] 6 BFV. 6 B]



APPENDIX, 431

Sint tres numeri proportionales A, B, I', ita ut
sit 4:B=B:I. dico, esse 4> I'= B% pona-

4 B
r .. 4

tur enim 4 == B. est igitur 4: B=4:I. itaque
AXTI'= B> 4 [VII, 19]. sed B >< 4 == B* nam
B=A. ergo 4> I'= B2
Tam uero sit 4 >< I'== B%., dico, esse 4: B = B:T.
Nam quoniam 4 >< I'== B% et B® = B < 4,
erit [VII, 19] 4 : B == A4:I. sed B == 4. ergo
A:B=B:T; quod erat demonstrandum.

Uulgo VII, 22.

Si tres numeri dati sunt et alii iis multitudine
aequales, duo simul coniuncti et in eadem ratione,
et proportio eornm perturbata est, etiam ex aequo
in eadem ratione erunt.

Dati sint tres numeri 4, B, I' et alii iis multi-
tudine aequales 4, E, Z, duo simul coniuncti in eadem
ratione, et proportio eorum perturbata sit, ita ut sit
A:B=E:Z ¢t B:I' = 4 :E. dico, etiam ex
aequo esse 4 :I'=Ad:Z.

6 dsvtegog supra scr. § P. 4. 6] supra P. 7. dotiy V,
comp. B. éx tov] axd tod P, 8, oty V, comp. B.
yap] corr. ex doa V. 9. loog ozl FV. 10. fotm] doms

comp. p. 12, yo. owd E4 mg. F. 18. loog dex{ FV. 9mi]
ané p, om. B, taév] rov p, om. BFV. 14, B] (prius) 4F, I'B.
16, omxee 324 deifar] om. Pp. 17. BFVp, P mg. m. rec.,
add. & Theone post VII, 20. x8’' PBFVp. 19. @oy FV.
25. xal é» P. 20, zo» I'] corr. ex z6 I' V.
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"Enel pdo éotwv og o A mgdg tév B, otreg § E
ngos tov Z, & oo éx vdv A, Z lgog éotl v
tév B, E. wmaelwv énel éorw &g 6 B mpdg wov T,
ottwg 6 A meds tov E, 6 &pa & tov 4, I' loog
dotl 16 & tov B, E. 0elydn O} xal 6 éx tov A,
Z loog t éx vdv B, E. xal 6 é vav A4, Z coa
loog 201l t6 éx tav A, I. ot doe dg 6 A meos
tov I’y otrwg 6 A medg tov Z* Bmep Eder delau.

VII, 31.

"Aidwg.

"Eote ocvvderog- doiduds 6 4. Adyw, Otr Umo
TOWTOV TIvdg apLBuov uetoeltar. émel yxop ovvderdg
dorvww & A, perondijoerar Umd a@udpot, xal EZorw
éloyioTog THY peTpovvtay avtov & B. Adyw, 6t
B npardg éotwv. e pap p, ovvderdg doTiv. pstoy-
Brj6eTal doa VWO aguipod Twog. petpElofm Dmd T
' 6 I' &ea rov B fAxcowv fotiv. xal émel 6 I'
70v B pevpel, aAl’ & B 1ov A pereel, xal § I doe
tov A perpsl éddoowy dv tov B' Omeg &romov. ovx
doa 6 B ovvderdg doti. modrog dpw Omep Ede Osifou.

Scholium ad VII, 39.
Tov 48'. woliev doudy dvrav xal édvrov td

2. 76 éx] 6 dmo FV. 3. og] om. p. 4 4, 1'%
V

4 B, 5. 0 #x] & p. 8. #al] om. p. o &ou
apa] om. FV, 9. BYpg. ante prop. 81; a.dd heon.
&Alews] om. dllaog vo Ap 6 éne B mg. m. 1. 11
f6to — 13: gnw 6 4] om. p. 13. xal] wwog: pereeicdo,
xel B. foto o p. 18. ovv@erdg doruv) dorv 0 B med-
tog By, V in ras. 16. dox] om. B omé tov I'] in
ras. V, seq. ras. magna. - 17, fotiv] dor Vo, comp. p.

18. elia V. 20. omee Edse dscéou] om, Bp. 21. Post
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Nam quoniam est 4:B = E:Z, erit

A— A > Z = B> E [VII, 19}). rur-
By — sus quoniam est B : I' = A4 : E,
T I erit A>}XI'=B>< E [id.]. de-
—id monstratum est autem, esse etiam
EBr—— A > Z == B> E. quare etiam
Z—— A>XZ=4d>x1I. ergo erit

A:Ie= 4:Z [VII, 19];
quod erat demonstrandum. ’

VII, 31.
Aliter.

Sit numerus compositus 4. dico, primum nume-
rum eum metiri.

Nam quoniam 4 compositus est, numerus aliquis
eum metietur, et minimus eorum, qui eum metiuntur,
sit B. dico, numerum B primum esse. nam si mi-

14} 1B 1 L
nus, compositus est. itaque numerus aligquis eum
metietur. metiatur numerus I. itaque I' << B. et
quoniam I' numerum B metitur, B autem numerum
A metitur, etiam I' numerum 4 metitur, quamquam
I' < B; quod absurdum est. itaque B compositus
non est. ergo primus; quod erat demonstrandum.

Scholium ad VII, 39.
Propositionis XXXIX.!) Cum multi numeri sint,

1) Ergo hoc scholium secriptum est ante VII, 20 et 22
interpolatas.
titulum libri VIII V @ p (in V in spatio uacuo inter libb. VII et
VIII postea insert).  22. «’ p (qui numeros propp. libri VIII
uno majores deinceps habet).
Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 28
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yag, did’ & dvverdy, éorm Sumdotg 6 I' tod B. fom
0 xal o A vov I toumdols® yemijcerar dpa xal 6 A
tov B éfamdovg. Umixevar 0% dumlodg: Omep dromov.
ovx &pa Eotar 6 I tot B dimdovg. Spolwg 6% deltopsy,
5 6t 0vd” &Alov Adyov &a 6 B mpog tov I' mapif
Tov Nuiodiov.
IX, 22.
dirwg.
"H xel olrwg émel obv 6 AB mepurrds fotwv,
10 appefode ax’ adrov povag % ZB- Aowmdg doo &6 AZ
aoriog fovw. makww énel & BI megurrog dovev, xel
Zove povag ) ZB, &priog dpa & ZI. Eore 6% xal 6
AZ &priog. =xal 8hog dga &6 AL &gridg doviv. O
1 avre Oyp xal 6 T'E doudg dorwv. dore xal Ghog
156 6 AE &griog éoruv.

4. doa] @t @. dimlovs] zoumdovs Vo. 7. F solus post
feuy, ante 6meo p. 892, 13. 8. dllwg] om. F.
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I' = 2B. est autem etiam A4 = 3I. erit igitur
A = 6B. sed supposuimus, esse 4 = 2B; quod
absurdum est. ergo non erit I' = 2B. similiter

demonstrabimus, ne aliam quidem rationem habere
B ad I’ praeter 2:3.

IX, 22.

Uel etiam ita: quoniam 4B impar est, ab eo
auferatur unitas ZB. itaque qui relinquitur, 4Z par
est. rursus quoniam BI' impar est, et unitas est
ZB, par est ZI uerum etiam 4Z par est. itaque
etiam totus AI" par est [IX, 21]. eadem de causa
etiam I'E par est. ergo etiam totus AE par est
[IX, 21].%

4 Z B r a4 E

1) De figura cfr. 1X, 22.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. II. 28 +#




