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PRÆFATIp."
0 S T in! nova Geometriæ Hamada, non .
ita pridem in Imam unifia, e]! forum;
grand miretar T ra Mathematicac, aaaofa
bac, 65 (ut quzbufdam videntur) obfoleta

Euclidis 41195514 ê pela deum) prodire: fief-crût?)
mm mon paaca in i115: au); detexzfle fifi vijijint,
qui Geametriam Elementarem naval andain me-
tlzodo excolendam propanunt. Hi cairn Lyncei Pbi-
Iofapbi Euclidis Definitiane: parant perfiimaa, de-
man ratine: vix evidentexlre: 0mm: male or-
dine diflafitaæ, aliajque manda: innamerm, par
onmem antigaitatem adfua ufque tempera latentet,
fi: inpemflè jet-lard.

«(Hammam virera": pace, aidai!" aflêra, Eu-
clide!» ab la? immerito reprebenfam eflè,’ ejafqtæ
Definitiane: dijlinflaa 69 dans, êprimù üfimpliciq-
hâta principiù patina MIE, 66 comeptilm: aqflri:
faciliore: 5 demonjiratione: Elegante: parfilant; 65
tontinas; ratiocinandi vint ad» ewdentem C3 ner-
vofam, ut facile inducar credere obfmritatem ijlam
à [dolai illà tatin infimalatam, toufizfi: potina C4
perplexù enram ideù, quant demanflratianibm 2M:

. imputandam efle. Et ramingue nnnnufli uærantur
I de maki rerum dzfiojitione, 8 niqua or iræ, quem

tenet Euclidu; aliam tamen methodum magu ido-
main, 65 difcentibm facilitant» inter omnia [me
genqucripta inocula ruilant. . o

’ a z Non



                                                                     

Non meum efl bic lori bypereritieù Harum capti-
uneulà figiflatim refondera: fed in au? Elementà
ne! mediaariter verjuta, [lotira pateôit, Calumnia-
taret borfuam potina afiitantiam mouflant; quant
verne in naflra autltare lapfut arguera; imo ne [ne
quidam diacre uerear, quad vix, 8 ne vint quident
imam, aut alterum è toi nova? [yflematilmt inveniri
patejl, in quibua plan: nanfunt lober, imo fadiare:
panda fini, quant in Euclide»: velfingere patuerunt.
l flint infeliaet in Geametrid reformana’iî rana-
tua, I quidam non infimi Geametra Elementa de
nova confirme mm auji, ipfumEualidem omnibus
alita Elementarum Sariptartbua merita pratulerunt,
eique edenda [une aurai impenderunt; bi tamen
if]; nefaia quibus apinianibm’ dufli, aliaa papa;
tiane: prarfut amittunt, aliarumque demanflratiane:
in peina mutant. Inter Ma: eminent Taaquetur C3
Defaltallea, quorum utrique male quadam fato ron-
tigit, ut elegante: quafdam (5 in Elementù optima
jure panendas propafitiane: quafi ineptas 69’ inutile:

A rejeterint, quantifiant propafitiane: 27, 28, 29. li-
bri fixti, aum aliù mantille? quorum ufu: fartaflè
Mat latebat. Injuper quandaaunque ipfaa Euclidù
demanflratianer deferunt, multum in argumentando
ferrant, 65 à anniinnitate Veterum rendant.

Il: Iiôra quinto demanftratiane: Eutlidi: in ta-
tum repudierunt, 65 Praportianù definitianem aIiù
termini: conceptam attulerunt; at qua unam tan-
tum è duabua proportianalium Æeaiebu: comprenett-
dit, 69’ quantitatibua aommenfurabilibtu filummada
compatit: nibilaminuafuas,’ quæfunt de proportion,

demanflratiane: amni quantitati tant incommenfiz-
V mail: qu’on: aommenfuralzili in fequentibu: libre? ap-

I , - e parant.



                                                                     

pliant. Hun: tant turpem lapfum nec L ici nec
Geantetra facile cmdanaflmt, niji bi ont are: in
aliti fiai: firiptti de Scientii: Matbematici: bene
’meruzflent. Hua quidam commune çfl ii: tritium
sur» omnibu: badinai: Elementarunt Scriptaribuc,
qui in eundent impingunt fiapulum, E5 ut [nant in
bac materia alternent peritiam, autbarent najlrum
in re minime culpandd ima laudandd refrebettdunt;
wntitatum propartianalium definitianem intefliga:
in qud intel’eflufacilem propartianalium proprieta- ’

tant expanit, que quantitatibu: amnibu: tant in-
commenfitrabilibu: quam commenfurabilibu: ’aque
conoenit, 65 à quai cætera amne: proportionalium
proprietate: facile canfe uuntur.

Huju: proprietati: entanjirationem in Euclide
dejiderant Egregii bi Geametra, atque defefiunt de-
manjlratiane fitdfitpplendum jujaipiunt. Hic ite«
rum contemplari lice: injignem earum in Logicâ pari-
tiant, qui definitianù nominit demonflratianem ex-
peâlant: tali: enint tfl bac Euclidi: definitia; qui
i045 quantitate: proportionale: vocat, que conditio-
ne: in definitianefuâ Mata; obtinent. Quidni prima
Elementarum autbari Iiaebat, qualibet nomina quan-I
titatibua bac requijita babentibut, arbitriofuo afiï
gere? Licebat praculdubio; fuo igitur utiturjure, 65 t
au proportionale: vacat.

v Sed opens pretium erit, metbadum, quâ banc pra-
prietatem demanflrare conantur, perpendera. (flegm-
nent quandam uni Atantum propartionaliunt generi,

. via. commenfurabilium, cangruentem aflumunt; (il
exinde multi: ambagibwlangdque conclufianum feria
univerfalem, quant Euclide: pafuit, proportionnât"):
proprietatem deducunt; quad carte tant metbada

* quant



                                                                     

quant. argumentationi: resalir fati: alienum efle oi-
detur. At lange regina-fiant, fi propitiatatem
univarfolem ab Euclide-lakflignatam primo pafuzflènt,

E6 exznde particularenuidam Ci uni tonton; propar-
.tianalium flûtiez augmentent deduxifint, gâto-
niam- vera barn: reflueront metbadum,-,t,alem deman-

flratianem ad definitione: .libri quinti attestera li-
buit. gâtialïuclidem ulteriu: defenjum oidere cu-
piunt, conjulant eruditaafâfilmma judicio confiri-

- "ptat Lefiianea Matbematicaa Cl. Baravii au. I 666.
Cam vero tanti Geametra incidit mentia, præter-

ire non poflum Elementa ab ea edita, in quibus ple-
rumque ipjiu: EuclidtÏt tanflruiïiane: .66 demanjlra-
tiane: ratinai, ne and quidam omifl’a propafitiane.
Hinc aritur major in demanflranda ou, ,pulcbrior
aonflruendi metbadu:, 65 ubique Veterum Geametra-
mm garda: clariu: eluaet, quam in libri: filin:
generi: fieri filet. Plura præterea Corallaria n°5 t
Scbalia adjecit, non mada breviori [aquentium de-
manflrationi infiruientia, verum etiam alii: in re-

bu: parutilia. .Mbilaminut, demanjbratione: eju: ad brevitate
labarum, tot fymboli:natifque impliaantur, ut in

t Geametricî parant verjuta dificile: 65 abjiuræ fiant,
Malta propajitiane: que ipjum Euclide!» [agami perÂ
[aima viderentur, Algebraiad bat demanflrandi
metbada tyranibu: nodalæ Ci oix intelligibile: red-
dantur; quali: ejl V. G. 13. primi Elamenti. De-
manjiratiaitum, qua: in Elemento [canada attulit,
dificili: admadum tyranibu: dt intelligentia; refiiun

’ multo Euclide: ipfe earum enidentiam (ut in re Geo-
-metricd fieri debet) à figurant": contemplatiane
petit, ’Scientiarum omnium Elementa fimplicifiima”

t a x metbon’ol



                                                                     

à

metbodo tradendafunt, nec fymboli: nec nati: au:
obfcuri: principiit aliunde petiti: inuoluenda.

’01: Elementa Buronii nimid brevitate, fic en,
qua à Clavio traduntur, molejld prolixitate peccant.
Scbalii: enim Commentariijque abundat nimi: 65
luxuriat. Vix equidem arbitror Euclidem cant ob-
[curum 50?, ut tantd farraigne notarum indigent;
nec dubita quia tyrone: omne: Euclidem ipjum o-
mnibu: fui: Commentataribu: faciliarem inventuri
fiat. In demanflrationibu: Geometricit’ ut nimia
brevitaa tenebrac parit, [la nimia verbajitas plu:
tadii C6 confufioni: quam Iuci: afin.
q Hifce pracipue induflu: rationibut, prima fisc
Euclidi: Elementa cum undecimo 5 duodecimo, . ex
oeifione Frederici Commandini in ufum fanen-
tuti: Celeberrimæ buju: Academiæ par je edenda
cornai; à cæterit abjlinui, tum quia bac, qua jam

- damait, ad alias plerafque Mat Iejèa: panet, que
nunc vulgo traduntur, intedigendac, fafioidnt, tum
etiam quia omnia Euclidi: opera, Grace C6 Latine
nitidilfimi: Cbaraiîeribu: adarnata fummaqua cura
f5 fide amendata nuper è prælo Academico prodiere.

Porro in gratiam earum, qui Geametriam Ele-
mentarem ad Praxe: vitæ commadi: inferoiente:
applicare deftderant, Trigonometria Plana E3 Spbæ-
rite compendium adjunxi, cuju: Arti: ope, magni-.
cadine: Geometrica menfurantur, ipfarumque dimen-
liane: numeri: jubjiciuntur.



                                                                     



                                                                     

[et].
l

E UCLlDIS  
E L EM E NATOR UÏM

LIBER PRIM’US.

DEFIN’ITIONES.

, ’ l. ’Unaum en, cujus nulle. efi pars, val quad magnum
dînera nullam haber. ’

. Il. i ILinea veto en: longitudo latitudinis expers.
. 1H.

Lineæ terminai funt punâta. A q "

. N ,IV. -ReCtz linea en, qua: ex æquo faitinterjicitur punais.-
V

Superficies en id, qood longitudinal, &latitudînem un.

mm habet. v .. . l L’Superficiei termini [ont limez. ,

. V11. jPlana fuperficies cit quæ ex æquo fiais interjicitur limiez

. ’ V111. l il pPlanus angulus cit duarum linearum in plonô (Je contin-
gentium, 8: non in direétum jacentium, alteriûs ad ancrant

inclinatio. I1X.
(bande autem que: angulum continent .rcétælineæ fue-

rint, reüilineua angulus appellatur. x



                                                                     

Eucunrs ELEMEN’ronUM
X.

Cam veto rem lino: toper mon lineâ infittens, cos, qui
deinceps fun! rogaton, agnates inter fe fecerit, reflua en nuera
3re æqualium angulorum: a: quæ infifiit refis une: perpen-

’cuhm vocaux: ad eaux, cui infifiit.
Xl.’

Obtufus unguis
en, qui major cit
"de,

X11.

Acutus autans, qui mac tu minot.
XllL.

Terminus on, quod alicujus extremum en.

’ XlV. ,
F figura cit, que aliquo, vel aliquibus remuois continetur.

Circulus cit figura plana, nua linea contenta, que: circum-
ferentia appellatur: ad quam ab uno pnnâo inrra figurant:
exultent: ormes redue une: pertingemes fun: æquales.

- . -v XVL tfloc autem punaum cenmun drenli nuncupatur. l

xvu. îDiameter cireuli et! méta mon!!! [inca pet centrum mon, Ë
8: ex attaque parte à circumferentia circuli terminus, qu:
quidam, a: bâtonna circuloit: (ont. .

XVVIH.

. Senicirculus en figura, qu: continuât diametio, au: quæ ï
ex ipfa circuli dtœmfereotia imercipitur.

XIX.
O

Segmentum circuli et! n, uæ
"1’831 liner, à titan cirâigiilfetctbtin

. Continent. t



                                                                     

L 1 aux Ï.

laminiez figura tout, que mais continentur nuais.

I XXI.Trilateræ" quidem, qui: tribus.
XXII. .°

-Œadrilateræ, quæ quatuor. ,

t mon. l, g LMultitude: veto, que: platinas, quem quatuor mais linon

comprehenduntur. ’ .XXIV,
Trilatcrnrum figurarumæquihtemm triangulum, quad

aria lutera nabot æqualia. . . i
l X KV.hâbles, five æquicrurc, quod duo tamtam aquilin lutera

t.. .
xxvr. i .

abalonumxvetonefi, quod trin inæquüa habet latentr

’ xxvu.’

Ad hac, trilitenmm figu-
mrum, reÆhnEulum quideml
dt triangulum, quod reétumr

ongulum tuber. .

. xXVm.Obtufangulum cit, quod obtufuni baba: angulum.
XXIX.

Amnxulutn veto, quad ne: acutos angulos habet.

v A. a XXNXL



                                                                     

laterum cit, a; remngulum.

EUCLIDIS ELEMENTORUM

xxx. kmadrilaterarum fi urarutn v 0 V .-
quadratum au, quod æquiz-

l

I . XXXl. t .Alter: perte longior figura en, qu: reétangula quidem

. XXXH.
Rhotnbus, quæ æquilateta quidem, (cd reâangula non en. à

xxxut: , lRhomboides, quæ, 8c oP- ipolira lutera, a: oppofitos nn- ’
gulos inter fe æquales habens, ’
neque aquilatera en, nuque i
teamgula. ..--J ,XXXth .Præter bas autem reliquæ quadrilateræ figuræ trapezia vo-

centut. , . XXXV.
Parallelæ, feu æquidtflantes même lineæ (tint, quæ curn

in codent tint plane, a: ex utraque parte in infinitum produ- i
cantor, in neutrum pattern Inter le couvemunt.

POSTUHLATA.

tquihtera veto non cit.

z

Poltuletur à quovis punéto ad quodvis punétum t’eCtam

leneam ducere. n Ii è ’ Il. ,. Rotin: lineam tetmimtam, in continuum ô: direé’tum j

producere. j111. iŒOVÊS centre, 8: intervallo citœlum defcribete. .
a

AXIOMAT A.



                                                                     

Liner; I. il 5.-."AXIOMATA.’

a I. .(une cidem æqualia, 8: inter (e [ont æqualia.
Il.

Et fi æqualibus æqualia adjiciantur toto funt æqualia.

- Il]. . -Et fi ab æqualibus æqualia auferantur, reliqua funt æqualia.

v olV.Et fi inæqualibus æqualiaiadjiciantur; ’tota font iuæqualia.

’ ’ .I v: aEt fi. abjmequalibus æqualiav auferantur, relique (un: in-

æqualia. k . . .t VI. AEt quæ ejufdem duplicia funt, inter fe (ont æqualia.

Ï -’ .v Vu. a .Et quæ ejufdem ,dimidlia (ont, inter fe flint æqualia.

i ’ V111.., Et quæ fibi mutuo congtuunt, inter fe flint æquilia.

3 j’ 1X. oTotum cit (un parte majus. -
X.

Duæ reôtœ lineæv fpntium non comprchenduut.

XI. i q0mnes anguli reéti inter fe æquales fout.

u XlI.Et fi in duas mitas lineas
relia linea incidens,intetiores, à t q.
&ex eadem parte angulos duo- ; - x -
bus reétis minores fecerit, re- . . ’
étau liriez: iilæ in infinitum, A

produâæ, inter Ce conveniunt ,
ex ca parte, in que. (ont anguli ; ;
duobus métis minores.

Net. Cam plus: anguli ad airant panifiant craillant, dejigna-
tu quilibet tribut literie, aunant illa que efl ad partirent
anguli, in media paumer. V?G in figura Prap.13. libri primi
"gala: à "au A a, a c comprebenfiu dicittgr anguille A B C, à.
engaine à "au A B, n E contenta; dicitnr angelot A B a. ,

3



                                                                     

6 ’ EUCLtDts ELEMINTORUM

PROPOSlTIO I. PROBLÉMA.
Super dard "Ed lima" terminai, triangulam tequila.

terumcanflituere.
qSit data recta linea terminatn A B, oponet fuper ipfa A a

triangulum æquilaterum confiiruere. Centra quidem a inter-
vallo autcm A B circulut defcribatur a c n e. Et filtras

centre n, intervalloque un de- -A g. Pou. faibatur circulas ne a a, 8c à
punfio c, in quo circuit [e in- .
vicem fecant, ad A a ducantur

a x. port. reâæ lineæ en cab. CE0.-
niam igitut A centtum cit cir-

. a. nef. culi DBC, erit ac ipG A uræ-
qualis, rurfus quoniam a cir-
culi ou; cit centrum, erit nc æqualis a a: ofienfa en eu-
tem à: c A æquali: au. utraque igitur ipfarum c A c n ipfi
au cit æqualis. Quæ autem eidem (ont æqunlia, 85 inter fe
tiquant (ont. Ergo c A ipfi en cit æqualis (res igitur c A
A B 8C inter Te funt æqueles; ac’pro terea triangulum aqui-
laterum cit A Bc, 8c contritutum e fuper data recta linea
terminera A a. quod fecifle oportebat.

ËROP. u. PROBL.
4d datant purifiant, datte relia bina aqualent reflue

lineam panera.

Sir datum quidem punâutn a, data Vero méta liner: oc.
oportet ad A punâum, ipfi a c reâæ lincæ æ ualem reflua:

g and. L lineam ponerc. Ducatur à punao A ad c te a liriez A c a:
a trima 8c fuper ipsâ conflituatur triangulum æquilaterum nAci.
huit". producanturque in direétum

ist ne Dc teaæ liriez a:
c Pond. a. ce r. 8c centra quidern c, in-

tervalle autem a c circulus x
a 3. Pou. son defcribatur d. Rurfufque
i centra D, a: intervalle L c

defcribatur circulas c K L.
(boum igitur pun&um c
cen’tum cit son circuli, erit

à pet. If. ne ipfi cc æqualis a. Et filtra! quoniam D centrurn dt
circuli on L, erit DL æqualis ne: quarum un et! æqualis

ijiom. 3.12a. reliqua igitut AL reliquat: oc cit æqualisf. Ottenfit

, r - amen



                                                                     

L 1 n E R I.
Imam en ne agonis ce. Qnre utmque ipfarum A L ne
et! maudis ipfi ce. Que totem eidem æqualia film, 8c inter
(e funt squalia. Ergo, ô: A r. en æqualis ne. Ad damna âgi-
tm punôtum A dans recta: lineæ ac æqualis potin .efi A L.

(un facere opoxtehat. - -. JPROPJILPROP. , ’
Daube: intis m?!) limai: intgualibm à majore miner?

47144km aôfcindere.   k ’ ’
’ISint datæ duæ rem: fine; inæquales A a &c; quarum ma-

jor fit A a. oportct à majOre-A a minori c æqUalcm mitan li-
ncam abfcindere. Pomtur ad A
punâum ipfi c æqualis rem W
A, intervalle amen) A D circu-
lus defCribamr D a F à. ’ Et quo-

niam A centrum efi DEF cir-
euh, cric u; ipfi AD æqualis.

igitur ipfnrum A E, c ipfi AD æqualis erit. Quarts a: A a
ipfi c cit æqualis a. Duabus igitur dais reŒs lineis inc-

ualibus A a 8c c à majore A a minori c æqualis Abfciflà en:

2km feciflè oportebat.  

Si duo trinngula d’un laiera. daubas [attributs enclin
641mm, aimant allai; balzan: autan, (9’ augulwn
angqu 487144km, 9m" 49714451214: ne?!) 1mm comme.
zur : Et 6411m bafi 471441971 babcbunt ; à tringla.

fines un, 8c centra quidem    
V A

Sed ô: c æqqalis A D. Uzraque

PROF. IV. THEOR. 

- 1mn Iriangula arythmie ait; à, reli a) anguIi 0591012:

a Pu ante-
man

b P03. 3.

c Mien). I,

anguli: 47144101, aller pliera", qui s argalis bien: .
jubtma’amur.

Sina duo :riangula A ne par, qua duo bren. An 4c
duobus lateribus DE DE æ-
qualia habeanr, alterna: Ikeri, A . Dvidelicct Iatus gulden A a la- ’
tcri n a æ uale, mus vero 4c

ipfinp; angulumuc an- l .gulp En F æqualem. Dico, à:

alun ac bali s F æquale B c E Feflè, a: triangulum A a c æqua- .le triangulo un, ô: rchquos sagaies reliquis anguhs æ-

’ L l A 4. ’ qualcs,



                                                                     

8 NEUCLIDIS ELEMËNTORUMl
quales, alterum alteri, quibus æqualia latent fubtenduntur;
nemp’e angulum A a c angulo D E F: 8: angulum A c B an-
gulo ne a. «Triangulo enim A8 c applicato ipfi un, 85
pundo.quidem A.p0fit0yin D, méta veto linea A8 in ipfa DE:

g , 8c ïuuâum n punéto E congruet; quad AB ipfi DE fit æ-
* quais. .Congruente autem. au ipfi D E; congrue: 8c AC
,t teéta [inca rçaæ lingæ pp cum. angulus flac fit æqualis
t! angulo EDF. Que, 8:" c congruet ipfi F; cit enim méta
j; . linea AC æqualis reâæ D F. Sed, 8c punCtum a congrue-
t’ c bat punéto a. Ergo, 8: bafis BC bali Etr’congtuet. Nam

fi punao quidam a congruente ipfi s, c vero ipfi p; bafis ac
Î bafi E F non congruit; duæ reâæ lineæ fpatium çomprebe’n-
e At. to. dent: quod 4 fieri non poteft. Congt’uet igitur ac bafis, bafi
L EF, 8c ipfi æqualis cru. (lune 8c totum A 3c triangulutn
a q congrue: toti triangulo D E F, 8c ipfi erit æqualc; 6C reliqut
il i hmm-languü reliquis angulis congruent, 8: ist æquales la enmE.
f x Videlicet angulus A ac angulo DEF, 8: angulus ACE an-
l

L

gulo n F E. Si igitut duo triangula duo latent duobus lateri-
Ç? bus æqualîa habcant, alterum altcri, habeant autem 8: an-
d: gulum angulo æqualem, qui æqualibus mais lineis contine-

  W tur: 8c bafim bali æqualem habebunt; 8c triangulum trian-
gule æqualeterit; 8: teliqui anguli reliquis angulis æquales,

î; alter alteri, quibus æqualia huera fubtenduntur : quad clien-

d 3V dere oportebat. tt là ’ - ’ t tIf: t PROF. V. THEOR.. Ijofielium triangulamm 514i ad âqfim fun! anguli inter
Il; . je fun! 47140151, (9- pradufii: ægunhbm ne?!) [intis
tu" anguli çuifimt [1d 5:sz inter je 47min? 5mm.

Sir ifofceles triangulum A se; habens A3, latus lateri
I AC æquale, a: producautur in dircétum ipfis A a AC refis;

. lincæ. BD en. Dico angulum quidem A se
q angulo ALE, angulum veto CBD angulo
f se E æqualem eflè. Sumarut enim in
H I linga en, quodvistpUnétum F; arque à . q

5 3. hujus. majore au: minori A F æqualis a auferatur ’
fg ç; Junganturque F c,’ G 3.. Quoniam w C

au tgttur A F eft æqualis A a; A B veto
c lpfiAC; duæpa 4c,duabuscA 432e.-JV qualcs funt, altera anet-i; 8c angulum
3;» F AG communem continent, [2ms igitur FC
Hg à 4. hujus. bafi au cit 6 æqualis, 8c triangulum A FC

œquale triangule ACE; 8: reliqui anguli,
teliquis angulis æquales orant, alter altetig quibus æqualia -

, ’ atcra



                                                                     

L135]; I. 9llitera fubtenduntur: Videlicet angulus quidam au: aqua-
i in angulo A ne; angulus vero a se angulo ac a. Et quo-

niam tout A si toti AG cit æqualis; quarum au en: æ ualis
t AC; erit a 8c reliqua BF relique: c1; zqualis.- Oflen a cit cuis-n. 3.
autem ac æqualis en. duæ igitur BF, PC duabus cc on
æquales (nm, altera alteri; 8: angulus arc æqualis angulo
ces: clique balis ipforum ac communis. Ergo 8: trian-
gulumynrc triangule ces æquale erit; 8: reliqui anguli’
reliquis angulis æquales, alter alteri; quibus æqualia latere
fubrenduntur. Angulus igitur F ne cit æqualis angqu G c B;
8c angulus BCF angulo cas. ltaque quoniam ictus ABG
angulus toti angulo au: æqualis oflenfus cit, quorum an-
gulus c se en: æqualis ipfi a c F : erit reliquus d A a c reliquo d Axiomq.
ACE æqualis; 8: tua: ad bafim ne trianguli: ofienfus au.
tem cit 8: F a c angulus æqualis angulo c c a; qui flint fub
bafi. lfofcelium igitur triangulorum, qui ad bafim funt’an-
guli inter (e funt æquales, 8c produétis æqualibus mais li-
neis anguli, qui funt fub bali, inter [e æqualea erunt. (yod

a oflcndiiTe oportcbat.
Car. Hinc omne triangulum æquilatetum cit quoque æ-

quiaugulum. o
.PROP. V]. THEOR.

Si frianguli duo anguli inler fefint agada, acque-
le: migra!" filètendentin lutera inter je 47mm arum.

Sit triangulum ABC, habens angulum ARC angulo un
æqualem. Dico 8C A a laius lateriia c æquale efl’e: Si enim
inæquàlis cit un ipfi AC; altera ipfarum
cit major. Sir major A a; arque a majori
A13 minori ac æqualis nauferatur un; 8c
DC jungatur. Q10niam igitur DE dt æ-
qualis ipfi ac; communis autem ne: e-
runt dus: DE 8C duabus AC en æquales, .

. altera alteri 5 8c angulus D B c æqualis an-
gulo ACE ex hyp. Bafis igitur DC bali
A a cit b æqualis, 8: triangulum D 3c aqua-

’ le triangule 4C3, minus majori’ quod cit
abfurdumu Non igitur inæqua is eh au
ipfi ac. Ergo æqualis erit. Si igitur tri- l
anguli duo nnguli inter fr: fintqæquaies, 8: æquales angulos
fubtendentia latcra inter f: æqualia etunt: quod monitralïe

oportuit. .Çar. Hinc omne triangulutn æquiangulum dt quoque æ-

’quilaterum. . -- ’ ’ , . . ’P R O-

4 3. hujus.
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a 5. hujus.

i

iEUCLIDIS ELEMENTORUM

PROF. VU. THE0R..
In «dent rafla ll’nea,,a’mbu.t eifn’enr refit] Iineir, die

«(une refit liner: avaler, alleu alteri me Confli-
tuentur ad dira! «que alitai panflum, in! enflent
partes, cofa’em, que: prima refit lime, termite:

babeurres. ’Si enim fieri poteft, in cadem méta linon A a dunbus cir-
dern mais liners ac C a, aliæ duæ tcfiæ lineæ A D D a æ.
quales, altera alteri conitituanrur ad aliud arque aliud pun-
auto c 8: D; ad «Idem partes ut ad c 8c D, .
eofdem habentes terminos A 8: a quos pri-
mæ reaæ liriez, in ut ÇA quidam fic æ. C
qualis DA, eundcm, quem ipla terminum,
habeas A; on vero fic æqualis ne. eun-
dem habens a terminum; 8c c D jungatur.
Iraque quoniam A c et! æqualis A D; erit,
8: angulus ACD angqu une æqualis 4.

,MajorA igitur CH: and angulus angulo
BCD. Quart: angulus une angulo aux)
multo major erit. Rurfus quoninm c B cit -
zqualis DE 8: angulus une æqualis crit .
angulo a CD: ofienfus au:em cit ipfo multo major; quod
fieri non potefi. Non igirur in cadem refila linea duabus tif-

B

adem mais lineis aliæ duæ reétæ lineæ æquales, altcra alteri

, bus lateribus DE DF zqualia

confiituentur ad aliud arque aliud punétum, ad eafdem par.
tes, cardeur, quos prima: reétæ liriez, termines babeurres;
quad ofiendiffe oporrebat.

x

PROF. V111. THEOR.
Si Jan triangule duo laiera dauba: Iateribm 47min: ôta--

beauf, tallerait: alteri; babeant une": (9b bali»: bufi ,
471441071; engainer: gangue, qui «qualifia: lainière:
continuer, «gala agneler» babelnmt.

Sint duo triangula u c, DE F,
quæ duo lutera un. ac, duo--

habeant alterum aireri; ut (il:
au quidem æquale DE; AC
vero ipfi DE; habeant auteur, ,
8c bafim ac bafi se æqualem, B

5



                                                                     

LIBER I. VuDico angulum quoque sa ce ulo en e «leur elfe. Tri-
angulo enim A ne applicato rigli DE a flingue, a: punéto
quidetn a pofito in E; recta veto linea ne in a ri: congrue:
8: c punCturn punéto r, quoniam nc ipfi a? cit æ ualis;
huque congruentefisc ipfi ne; congruent 8: sa ne ip rs en
D F. G enim trafic quide’tn se me El coupait; lutera au-
tel-n. sa ac lateribus BD D e non congruunt, fed fitum
mutent; ut ne ou: conitituentur in eadem recta linea, du» r
bus eifdem mais lineis, alise duæ refis fine: æqmles, altera . .
alteri, ad aliud arque aliud punétum; ad «idem partes;
cofdem habentes terminas. non coufiituumur auteur; ut de,
monitrarum a cit. non igirur, fi bafis "ac congruit bafi a F, fPfl’ 7- hu-
non con ucnt8: 3A ac lutera lateribuslnn in, congruent 1l"-
igitur. ante 8: angulua BAC angulo sur icongruet, 8: v
ipfi erit æquaiis. Si igiurt duo triangula, duo litera, duobua
lateribus æqualia. habednr, alterum alteri; habitant aurem 8:
bafim bafi ,æqualem; angulum quoque æqualibus lateribus
contentum angulo æqualetn habebunt: quod demonfirare

oportebat. l -mon 1x. PROBL.
Daim: angulam rembarra Infariam jeun.

Sir datas angulus rectilineus Bac;,itaque oportet ipfiim
bifariam recare. Sumarur in linea au y ’
quodvis YunCtum D; 8: a linea ac ipfi A
un æqua is a auferatur A E; Junéiaque DE 4 3, hujus..
confiituatur fuper eafitriangulurn æquilnte- . s L lbujus.
tumuli: F; 8: A r jungatur. Dico angulum
n A c à reâa une: ara bifariarn recari.
Œoniam enim A D et! æqualisi A a: com- n E
munis auteur A 1? ’ duæ D A A r? duabus
a A A r: æquales funt, airera aluni; 8: ba-
fis D F æqualis bali se. angulus c igitut B c 8 h ,
par an?ulo au en: æqualis. quote de; i ’ 8 ’ mu”
rus un? us reâilineus a A c à recta linea °
A F bi arien: ("cotas en; quod facere omirent.

t mon x. mon,
Data"! "au"; Ïineam terminatam bfariam ferre.

Sit data "à: linea ter-minera A n; oportet ipfam A a bifariam
(cette. confiituatur fuper a ca triangulutn aquünterum A n , r. hujus.



                                                                     

me Eucnrors ELEM’ENTORUM
5 9. hujur. 8: feeetur AC n angulus 6 bifariam recta linea CD. Dico a en

reâarn lineam in punCto D bi- C
fariam fecari. Œoniam enim
a c cit æqualis c a; communis
autern en; duæac on dua- . ’
bus 3c CD æquales flint; al-
tera alteri; 8: augulus A c D æ.
qualis angulo son. bafisi itur -

g 5., hujuü A D bafi BD en: æqualis. t ob A D B
id refit: linea terminata au bifariarn feétaefi: in punéto D :V

quod facere oportebat. .. v
"PROF. x1. mon:

Data: reflue. lime à purifia in ipfa data ad rafla: 4n-
gulas reflet» [imam darne.

A Sit data mêla linea A a, 8: datum in ipTa punaum c. opor-
ter à punCto c ipfi LB ad reôtos angulos rectam lineam du-
cere. Sumatur in AC quodvis punétum D: ipfique c D æ-

44;. hujus. qualis a ponatur ce, 8: fuper D a. . -
t r. hujus. confiituaturlr triangulum æquali- a F

laterum FDE, 8: ra jungatur. -
Dico data: recta: lincæ A a à c
punâo c in ipfa dato, ad reétos. . f ’
angulos duâam eflè F C. QIO. ri ’ r i
niam enim DC en æqualisc E, A D C E B

.8: FC communis; erunt duæ
DC CF duabus ac CF æquales, airera alteri; 8: bafis DE

e l. bain efi æqualis bali F a, angulus igitur D C F angulo a c F cit c æ-
qualis, ’8: funt deinceps. Quando aurem reéta linea fuper
reaam lineam infiliens, cos qui deinceps flint, angulos æ-

d Def. in. quales inter (e fecerit; retins d cit uterque æqualium angu.
lorurn. ergo uterque ipforum ne? FCE cil recrus. Datæ
igitur reâæ lineæ au à unau in ipia idato c ad reâos an-
gulos dudta en 1.?c méta inca. de feciffe oportuit.

PROF. XII. PROBL.
Super data refit: linea infini", ridera purifia, farad

in en ne» riff, perpendicdlare’nr "au": [imam Ju-

cere. t ï. Si: data quidam mêla linea infinita A a, datuin vero pun-
qôtum C, quod in ca non. ou. Oportet fuper data rleéta

g. . inca



                                                                     

LI 3-451 lui-ïU , ï;
linea Minium, à dam puhéto c, qupd kiù geindra efi,
perpendicularem reâamli’neam’ z ’
ducetc. Surnaturenim adul- A
Items partes ipfius A a [cétæ li-

neæ quodvis lpunfium n: 8cv , , a l
centro quidem c,’ intervallo and -    
rem en circulus a defcribatu: . E . B a roman;
EpG:.ÔC.EG in nbifarîam He.-  , .v .D . -, s . 61°.hljus.
«(un junganturque cg. ça ., . w. w .
c a, Dico fuper datafreétav lined infinita. A 3,3 dato pun-
do c,.quod in ca non cit, erpefidîcularemtnduàâm elTe.
Quorum! hmm æqualjs et 9d a ipfi H a; communis autan
ne, dus; ("La c,. «abusas-.31: aquilins æfunt’; alter: I!-
teri; a: balis CG cit æqualàs baâ c E. . Angulue igimr. ont;
angulo c HE cit r æqualis, 8c [nm deinceps. cummutem real C a, naja.
linea fuper rcétàm lineam infificna, eos quiadeindeps funt an- .
gulos, æquales inter fe feeerit; retins d ettquuesæqmlium d Def. IO-
angulorum 8c quæ infiilit retira-Line: perpendibllarismppel-
latur ad eam, lcui infifiit. ergo fuper (maman linea il-
finita..4 B à dam punéto c, quad iræ-ca œnazcfisspupeldl-
culqris durit: c0; CH. ggod (acare oportebnnr; 1mn 7H . 2’ 3

4’ . . 1,... J .V . . P 1T 0.11429. "1 ’ ’  I fi014W tafia; .lixeav fnper "fiant chnliflcm” fiâcqm ï argü-
Ios fccerit; val dubflr’ëfîdn ne! dubb’kïji’fëîi; flic

IeI’sIEçflîtiètl g w   f: , ’ ’
4 REG?! mm. lineaguædam; A n.fuper.rcâamîc momifient
magmas  fient. - c a A 6,8 D. Dico c B N’A Un languier val
duos reaospfle, val duobns mais æqnalcs; fiienim c Un lek
æqualiüpfifino; maman: .- 1 m. LIN 4&5 - 7 ’ .net’. la.
(un; [lin ,Aminus, ducàtumàa E. r   .
punéto a ïpfi c n ad reâosbatj-v
gulos B E. anguli jgilur "638.13.

.Ennfqmgduo reôti. Et(1.L11ç)-.1-....5.1  .f r .
niam-cBË,düobuS CBAÏQBJË .. .
cit æqualis, bommuùi’s appot I ’

natur zen: ergo anguli 135A: z ’ » .
E un tribus angulis c un A 8 E la au fuma: æqualës. ï Rurqu c un"... L
quoniam D a A angulus cit æquaüs’duobustnfn w un, com-
munis apponptur A ne. linigitur a; a A fi! cutrîbus n a a
un a;d’æquales (nm. toltenfum eh angulesquoque
c B via D eifdcm tribus æquales elfe: quæ vero’ eidem fun:
æqualia, d 8c inter fe æ ualia fiant-z ergo 8: anguli tu E a n D 4 gnan;
:ipfis. un. A ne funt quales, (nuque en E au” duo    

5 .. . tagal

,(
Il Il.
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. x

EUCLIDIS ELIMENTORUM
mu igitur mu une duobus métis un: mon et o
’cum rêaa linea fuper reaam lineam comme à:
cerit, vel duos redîtes, vel duobus mais alunes chier.
(and oportcbat demonfirare.

PROF. XIV. THEOR.
. Si a! alignant "au" limant, dyne aimai"?! in et

u v Iranien fichante Dico un me . -
.rnoncfiin aman ipfi cg, fit.

a 1;.

du; "84 linea: gnan 4d «Hem par!" Mite, «gala:
fui deincep: faut, Jubmyelîis agnela fêteriez;

’ :215: n84- linea in’direâumfibi inuimn mon.

Ad aliquam enim rectum linceul au, arque id punâtum
in et n, du: "a: huez se un non 3d enfdem mes
fit: seghia, qui deincepe (ont, un un duogua r

ce invdireâum ME. fi enim un ,A

.in c a in direâum sa. Quo.
dans igitur méta une: A a fu-
gnomon ce: confifiiuln-n,

une "5441001311"th oc Dun: æquales. .Sed a: anguli, B -
A a c A B n (untzquales duobus mais. Anguli igitur c a A.
A a a ipfis c a A; A n n mouflant. Communis aufeutur
une, Etgo reliqlms un ru ’ o A8 n cit mucha, miner
majorî quad fieri non patch. on igitur a a cit in direâum’
ipfi ne. Similiter oflendemua aequo aliam quam un: elfe,
punk: mm E150 on ipfinnn in difeaum cric. igitur ad-
.aliquem.re&tm limans, arque ad panama in en. du: na:
linea noulet! eafdan’ peut: polît: angulos, qui dein «

A funt, duobus mais squales fecerint, ipfæ’ remaniiez in i6
teCtum fibl inyicem emnt. Q1041 demonflrare oportebati

PRO P. XV.’ TH E0R.
Si du, "62è lime: je invita»: ficuerint, angqu: qui al!

catirent faut, Inter f: arguait: çflia’ent.

Duæ enim redan linea An- ’ I n
caféinvidemfecencin pun- c
a0 a. Dico engaina: guidera
flanc :53qu on; angulum
:vcro c un m9110 A a n aque-
lem elfe. (bonifia enim rem
limans laper rectum en con- DA E

a 1;.bujus,fiflens engobe fait un un 5. ohm hi- a duobus rallie
ulule:

. .-..,...--.-ç--..

.--.---.7----



                                                                     

, .Lgnnn I.. ’ u.æquzles. Rurfus quoniam «a: linea n a fuper mitan en n
. confifiens fucit a uloç "au 1mn; «un; un) DE! an-

guli æqualest duo métis. k Oftenfum autan cit anglas
quoque cn A un duobus mais efiè agnelas. Anguli igl-
tur un AED mgulis A un un æquales fiant. Connais
nufexatur A En. Ergo reliquus b c a A reliquo n En cit æqua- 6 Minis:
lis. Simili mione, 8c anguli c E a D a A æquales ofiendun-
tut. Si igitur du: redue linea: [e invicem recuermt, manias, u
qui ad verticem faut, æquales calaient. de ofiendere
oportebat. ’

005.1. Ex me manifef’ce confia: dus rams linea: r: in.

vicem femmes, facere angulos ad chtionem quatuor mais

æquales. o - v ’
me: 2. Omnes anguli cirez unum punCtnm cpnfiîtuticon-

ficiunr angulos quatuoncCtis æquales. n . ,

I mon xvx. rasoit  
Omni: triangali une bien rainai exterivr agui!!!

1mm: rhum", à appo un t]? major.

Sir tringlant A ne, 6c Imam lipfius lame n c ad n prou
"ducaton ico exteriorem angulum A c n utrovis mai.
0re, a: oppcfito; videlicet c sa, ô: B A,c,majorcm (fie.
Secetur enim A c bifariam t in E, 52 junaza . a mimiez.
n a producatut ad F; ponaturque ipfi
DE æqualis n. jungatur præterea PC
a: AC ad c producatur. (banian: igi,-
tur A a quidemv en: æqualis E c, il a veto.
ipfi a F, dunA a E a duabus ce E E æqu-
les film, hlm: qlteri: ô: angulus A 53’
angulo trac eu æqualis à, ad Verriceme-

I nim flint. Bàfis îgitur An æquàlis relt
bali F c; 8c A a n uiangulum triangule
me &reli ui anguli reliquis nngulis æqua- .
les, alter aîterî, quibus æqualia lutera fub- u F
tenduntur. Ergo angulus a A a, cit æqualis angulo ce F. Set!
soc D angulus major cit ipfo a c p. Major igitur en lus
A c D angulo n A s. Simüite; «en une: se bifariam eau,
oitendetur etiam a c a angulus, hoc eft A c D angulus angulo
on a c majon 0mois igixur trianguli une latere producto ex-
terior engaina utrovis muriate, a: oppefito major cit. Qui

oponebat damnitrarç. . I P R o .
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a 16. bnjus.

b 13. hnjus.

l ,6. huiugjor a inrcriore, 8c oppofiro D (à B.
j, ’f,’ 5.6",. Scd A DE æqualis 6 efiripfi A a D,

4 L a

Evcuors ELEMENTORUM

PROF. XVII. THEOR.
Omis Irianguli dm angulr". dauba: refit: minorerfunt,

qmmdocwrgue fampti. i
Sir rriangulurn A B c. Dico ipfius A a c trianguli duos an-

gines quomodocunque fumptos duobus rcàis minores eflè.
roducarur enim a c ad D. Et -

quoniam triang’uü A 3c exre- I
rior angulus A c D major a cit .
interiorc, 6c. oppofito une:
communis apponatur ACE. An-

guli igitur AC D Acn angu- .lis A a c A c n majores funr.

Schancnfunrbæquales.B 4 C Dduobus mais. Ergo au c BCA duobus mais fun: minores.
Similiter demonfirabimus anguios quoque n A c A c a irem-
que ou; un: duobus redis minores elfe. Omnis igirur
trianguli duo anguli duobus mais minores funr; quomodo-
cunque fumpri. de demonItrarc oporrcbat. -

PROF. XVIIL THEOR.
Omnirltrianguli "141143.htm myure!» «gnian fab-

temlitr i v Ç

Sir trianguium A 3c habens j mus A c latere A8 majus.
" Dico, 8c ne angulurn angulo 3c A majorcrn cire. Q10-

niam enim A c major cit, quarn,
A a, ponatur ipfi A n æqualisî i
A D; ô: a D jungarur. Et quo-
niarn tyianguli in D c exrerior
angulusgeft» A D a, erit i5 ma-

qupd &latus un lateri [D fit! B ’ l C
æquale, mâjçr igitur cit 8c d’un angulus anguio Ac a,
quare A n c .ipfo A c n multo major crit. Ornms igirur trim-
.guli majus larus majorera angulum fubtcndir : .quod pporte-
bat demonfirarè.

V’PROP. xrx; THEOR:
0M: grianguli mg?» aflgquJ mafia [qui [dandin

Sir triangulum ARC majorera habens A a c’angulum an-
gulo a c A. Dico a: latus A c latere A a majus clic. Si enim

* V nonO
x

-v-.-

4WmFa-fi-w- v -- r» w--....----- o un"-

, A 1
h "Î fr!

.I. "î...e ..-...



                                                                     

Î. I à E il Ï. 4 17
Iranien majua, vel ac cit æquale ipfi au, Ve! ipfo minus,
æquaie igirur non cit, mm 8: A
engulus ARC angulo au; æ- r
qualis a effet; non cit autem. a f. bujur.Non igitur AC ipfi A B cit æ- ’
qualc. Sed neque minus.’eiïer
enim 8: angulus A a c angulo

A on miner 6. arqui non cit, 6 18- hui".non i itu’r ac. minus cit ipr B r . C
A a. ficnfum aurem cit nequç æquale en: :, ergo AC info
au cit majus. Omnis igitur trianguli major angulus majus
leur. fubrendir. (aux! oportebat demonflrare. . .

[momon THEOR.
Omis "trianguli duo lutera reliquo majora finit, 714W-

morlocunque fumpta. A
Sir enim triangulum A ne. Dico ipfius A B c trianguli duo

latere reliquo majora die, quomodocunque (un: ra: vide-
licer iatera’quidem sa AC majora latere ne; atera vero
AB ac majora latere AC; 8c l . .v .
latere nc CA majora ipfo un. ’I
producatur enim a A ad
punâum D; ponarurque ipfi A
CAæqualis AD155CDleJn- .3 hum.gatur. quoniam igirur DA cit ’ J
œqualis Ac erit 8c angulus 4 . -
A D c angulo au) æqualis b. B i C 5 s. hujtu.
Sed son angulus major cit angulojAcr). Angulus igirur
aco angulo une cit major; Et quoniam triangulum cit
.DCB habens BCD angulum majorem angulo soc; ma-
jorem autem angulum majus lattis fubtcndirc: erit larus "9, 1mm
D B latere ac majus. fed DE cit æquale ipfis 8A AC. quare
latera 8A AC ipfo ne majora (ont. fimiiircr ofiendemus, I
a: larera quidern un ne majora elle latere c a: larera ve-
ro ne CA ipfo AB majora. Omnis igirur trianguli duo la-
tcra reliquo majora ,funt, quomodocunque fumpra. ond

citendere oporrebar. .
PROF. XXI. THEO R.

i5? à terminir unie: [and trianguli du: refit liner!
l in!" conflitaantyr, ba: reliqm’: duobus trianguli Ia-

terilm: minore: quidam erunt, majorent une ouga-

lum. cpnlùichmt. .

j B Trian-
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z

a: EUCLIDIS ELEMENTORUM
Trianguli enim a ac in uno latere ac à ternirais ac du:

reétæ liriez inrra confiimanrur BD D c. un ne refi-
quis duobus, trianguii lateribus a a A c minores quidam
elfe, vero continere angulum 1A .n D c majorern angulo a A c. -
producatur enim a D ad a. 8c ’
qumiam ornois trianguli duo.

4 m. bains. larera reliquo funr majora, 4 e-
runt trianguli un duo latera
a A A a majora latere ne. com-

munis ap onarur a c. ergo B A c
a Ammj. 8A ac ip s a a ac majora b fana. rurfus quoniam cab

trianguli duo laiera c a a D (un: ma ora latere c D, commu-
nis apEonarur D a. quare c n a zip s c n D a (un: major: b.
Sed o enfum cit sa ac majora erre ne ne. multo iguur
n A AC ipfis au DC majora funr. rurfus quoniam omis
trianguli exrerior angulus inreriorc 8c oppofito efi major c:
erir t’rianguli c D a exrerior engaina a D c major ipfo c I. D.
Eadem rarione a: rrianguli A a a enterior angolais c a a ipfo

.- 16,hujus. au: eir major c (cd angulua une ofienfus cit major an-
guio c E a. multo igitur soc angulus angulo’ a 4c major
erir. (ème fi à terminis unius lateris rrianguli duæ redæ
liriez inrra confiiruanrur, iræ reliquis duobus rrianguli la-
reribus minores quidam erunr, majorem vero angulum con-
tinebunt. (yod demonitrare oporrebar.

PROF. XXlI. PROBL.
Ex tribu: refit) liner), qui: tribu: refiir limai: dais

I æqualnfimtflriangnlam coralline". Opartet datent
dans "figura majore: (jà, qmmodneunyue lampa: ;
quartier» ami: triauguli duo bien: "ligua majora
jam, çuomodmmçuc firmpta.

Sinr tr es datæ reaæ linea: A, a, c, quarum du: reliqua ma-
jorcs fini, quomodocunquc fumptz, ut (cil. a, a, quidem
tint majores quam c,
A,C,VCÏ0 majores quam
a, 8: prærerca a,c, ma-
jores quam A. lraque
oporrer ex reétis lineis k
æqualibus ipiis A, B, C,
rriangulumconitiruerc.

exponarur aliqua reâa i .linea DE, tcrminata quidem ad D, infinira vero ad a, de

j l y m



                                                                     

. L’an-2km. v - , 19.pauma: ipfi guidera A aquare- ne, ipû vcro a æqudl: ne, a 3. hujua;
6c ipfi c ualis on: ô: cenrro r, intervalldautem en.

w circulas b d cribatur on. rurfufquc centroo, 8c intervalle 53.1:an
on alius circulas aux, defcribatur, 8c jungantur x a ne.
Dico ex tribus métis liueis æqualibus ipfis A, a, c,.triangulum
KFG confiitututn eflè, quomam enim punchim r centmm
cit DKL circuli; erit au æqualis o au. [cd au cit qualifie Def. a;
in. Ergo a: n: ipfi A cil: squalis. rurfus quoniam punétum
c centrum cit circuli L x a, cric c a æquaiis c q K. [cd c u
dt æqualis c. ergo 8: on ipfi c æqualis erit. cit autern 8c A
ne æqualis a: ne: igitur reâæ linea: in: FG on: tribus.
a, a, c, æquales (tint. Qrare ex rribur mais limiez? ce o K.
quæ font æquales tribus datis mais liners a, a. c, triangulaire
confiitutum cit a sa. Quod facère oportebat. .

mon xxm, mon.
A! dans "En; limant, à ad hmm in a purifiant,

dm airgalo rrflilineo arquaient «galant reâilimm

confirme". aSir data quidcm recta linea au, darum vero in ipfa pun-
éturn A; a: dams angulus reétilineue DCE- Oportet igitur
ad datam mitan: lineam au, 8c ad datum in ca punétum A;

dato Iangulo raailineo . AD ce, æqualem angulum c iœâüineum conflituere.

fumantur in utraque io- 1’
[arum en ce quitus - ’
panax me, ducatur ne ’ne, 8c ex tribus r la G l.lineisrquæ æqualea tint E

B 42.
tribus co DE ne trian-

lum 4conititoatur arc,
ira-ut on fit æquahs n, 8c ce ipfi Ac, 6c Da ipfi sa.
ltaque quoniam duæ Dc ca duabus FA au, æquales funr,
altera akeri, 8c bafis DE cit zqualis bafi sa: cri: 8c an-
gulus De a angulo r: A: Go æqualia b. Ad daram igitur reflamb 8- billas:-
lineam an, 8: ad datum in ca panama, dato angulo V "-
reetilineo DCE arqualis angulus rcaüineus commutas cit
r A G. (hlm facere oportebat.

4 PROP. xxiv. mon. i
fait triangqu duo laiera dauba: [attribut 49m5; ù-

.hant, alter!!!" airai, languira»: autans angqu majo-

’-B 2 a rem,

l.
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EUCLIDIS ’ELnMEN’ronUM
o

rem, qu: æquiàu; rem: Iinei: continent: à: 6..
Jim bali mzjorem Mbtbflnt; - . .
Sintvduo çrian’gula ne 1353:," ’quæ duo iarera .43 Ac

duobus latenbus’Ds DE æqualia habeanr, alterum altcri,
, videlicct huis quidetn A a æquale latcri D a; laths veto A c

42.3. huit".

l: 3. bujus.

c 4.. bïijus.

d y. hujus.

ml: DE: At an lus
fic ahulo EDîufit A Dimajor. ico, 6: baûm
ac bafi in? majorem elfe.
:quoniam enim angulus
n A c major cit angulo
t D’F, c’onitituatur 4 ad

[cétam lineam DE, 8:
ad ,puna’um in ba D, . .
angulo a A c æqualis an- ’ .
plus une, ponaturque alterutri ipfarum A c DF æqualis 6
ne, ô: c E FG jungamur. itague quoniam au quidam cit
æqualis DE; Ac yero ipfi ne, duæ a A A c duabus a D D c
æquales funç, altera alteri; a: angulus a A c cit æqualis angu-
1o un. ergo balis ne bafi sa cit :æqualis rurfus quoniam æ-
qualis cit DG ipfi D F; cit angulus DFG angulo DG F d arqua-

» lis: exit icaque D F6 angulus angulo ne F major. inuite igitur

o 19. hujus.

major cit E F G angulus ipfo m cr. 8: quoniam trianguhim en:
EFG, angulum E F6 maforem habens anguio ne F; mijori
autemv’anguio latus majus fubtenditur a; . cric 8c lattis se
latere E? majus. fed ne; latus en æquale mari ac. Ergo,
8: B ’c ipfo a r majus crin Si igitur duo tria ula duo lacera
duobus iueribuslæqualia habeam, airerum a (cri, angulum
gutemIangulo majorem, qùi æqualibus métis lineis conti-
netur: 8c bafim bafi majorera habebunt. Œdoportebat

demonitrase. -
PROF. THEOR.

iSi duo triangule duo latent duobus Ignn’bw l’audit: lm.

ôtant; airera»: allai, bali»: me bali myure»: :
h angulam angulo, qui ægmlibmilateribm continent!)
i * majorer): (Mahaut. ’ - v

Sint duo triangulà Abc D in, qua: duo lutera A a A c
duobus lateribùs DE D F æqualia habeant, alterum alteri,’
vicielicet latus A a æquale bien D ç, 8c lutas A c lateri D F;
bah: autcm ac bafi a? fit magot. Dico, .6: angulurn

. . . ’ n A c
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. * ,. . . è .LI BER ’I. " I ’21
ne angulo EDF majorem die. Si enim non effimajor,
vcl æqualis en, vel miner. Æqualis autem non elt angulus
me angulo EDF: cirer enim, A . ;D
6: bnfis ac bafi E17 æqualis a. V ’
Non cit autem. Non igitur
æquolisieltl In Ac angulus an-
gulo a: D F. Sed neque minot.
minor enim effet b ô: bafis B c’ ’ 6 hui
bai-i in: Arqui non cit. Non l tu" W’
igizur angulus sa c angulo B C E FE DF’ elt minnr. toitenfum autem cit neque en? æqoalemg
Ergo angulus n a c angulo si)? neceflario major enç. S!
igitur duo triangula duo;latera duobus luterions æquaha ha-
beanr, alterum àlteri, bafim vero bafi malorem; 8: ongu-
lum angulo qui æqualibus lateribus continetur, majorera
habcbunr.’ (yod demoritfirareopoitebçt.i ’

I P R o P." .xva TeH-E on. , V Z
Si duo triongulà duo: nuât)!" daohù: jugulât æguole: 64?

ôtant, pileront: alteri, animique lulu: uni loteri a;
gnole, 72:1 714m7 4911411314: adjure! daguât, vol yod
moi? 471441111": Mg alarma fablend’igùr; (9’ ra 7m

l lofera alignât laæribu: 471.4454; altrmm alteri, (9’ reî-

liçupm angalum aligna angqu 471411km ànbeèunt.

Sint duo rriahgula ABC Dur, quæ duos angulos ’ABC M ’
BICA duobus angulis n E F E FD æqualeshabcant, alterum
àlteri, videlicet angulum qùidem ABC. æqualeml-anguio
n ET; angulum vero BOA ahgulo EFD." Habeanroutem,
êflmum lotus uni lateri æquo: i A * .4 D ’
le, 8C primo*quod æquailibus
àdjaCet angons; nempe’ latus
BcJatëriIEF. Dico, 8c rens- v
quai mon reliquis laceribus "æa
quali’a- habere, alternai alteri,

lattis fc. A8 lateri DE; 8: Ya- j .-...-. L
tus ’Ac ipfi DF, 8c reliquum 8 HG E r J
angu’lum a A c reliquo angulo EDF æqualemk Si mimin-
æqualis. elt’ A a ipfi DE, una ipfarum major cit; Sic major
As, ponaturque c a æqualis DE; 8c ccljüngatur: me);
miam igitur se quidem en: œqualis D 1:,ch vero ipü EF,
duæ GBIBC duobus DE a? æquales funt, altera alteri: 8g
nngùlus c ne æqualis ongulo DEF. bafis igitur ,cc bah
D F cf: a æqualis : 8c c ac triangulurE triangule ou", re: a 4. hujuæ.

iqux

4 4.. hujm.



                                                                     

a: EUCLIDIS ELIMENTORUM
îiqui anguli reliquis angulis squales, alter alteri, quibus æ-
qnalia lutera fubtenduntur. ergo c c a angulue cit æqualis
angulo DFE. lad angulus DFE angulo BCA vaquais po-
nitur. .quare, ô: BCG angulus angulo raca cil: æqmlis,
miner majori, quod fieri mon potelt. mon igitur inæqualis
en A8 ipfi DE. ergo æqualis crit. en autem, ô: nc agua-
lis EF. ltaque duæ A n ne duabus DE in æquales flint,
altera alteri, 8c angulus A ac æqualis angulo D517. Barra

’. .. najas. igitur A c bali a D r, ô: reliquus sagum: a A c reliquo angulo

b ex byr-

E D F elt æqualis. Sed rurfus lin: latcrn, qui: æqualibus en-
gulis fubtenduntur’zqualia, ut A a ipfi D a. Dico rurfus, ô:
reliqua lutera reliquis lateri- iA Dbus æqualia elfe; ac quidem G
ipfi DE, novero ipfi EFZ 8:
hdbuc reliquum angulum a A c ,
reliqUO angulo n D F æqua- ,lem. Si enim inæqualis cit
ne ipfi EF, nm ipfarum ma» ü-.
jor cit. Sit major ne, fi fieri B ne E F ,
potelt, ponaturqueIisuœqualis se, a: AH jungarur. (ne.
niam igitur BH quidem elt æqualis EF, A a veto i DE;
du: au B H duabus D a a F æquales (ont, altera a teri, a:
langues æquales continent; ergo 4 bafis A H bafi D r en æquo-
lis: 8c A un triangulum triangule DE F 8c reliqui anguli
reliquis ,angulis æquales erunt, alter alteri, quibus æquali:
lutera fubtenduntur. Æqualis igirur- cit angulus un an-
gulo E l7 D. Ted E F’D en æqualis b angulo a ca. Ergo, 8c
un angulus ingulo au cit æqualis. trianguli igitur
un exterior angulus au a æqualis en interiori a: op:

3:16. hup.pofito BCA, quod fieri non potelt c. quare non inæqualis
cit B c ipfi a F. æqualis igitur. en: autem, 8: A a æqualis DE.
duæ igitur A n n c duabus D E a F æquales (ont, alter! alteri;
ungulofque æquales continent. quare bafis A c æqullis cit
bafi DF, 8c A 3c triangulum triangule par, 8c reliquo;
angulus BAC reliquo angulo EDF cit æqualis. Si finir
duo triangule duos angulos duobus anguliqæqunles habeam,
alterum alteri, unumque lotus uni lateri æquale, vel quod
æqualibus adjacct angulis, vcl quod uni æqualiutn angula-
mm fubtenditur; 8c reliqua lutera reliquis lateribus squa-

-Jia, alterum altcri, a: reliquum angulum reliquo angulo au:
gaulait; habebunt. ngd oporçebat demonltrarc.

P3 0 P.

- v -- æ---

.--. . .e- ,



                                                                     

LIIIERI. 23.mon servir. jTHEÇR.
Si in dans "au linea: "En linea incidens alterna: 4n-

gala: inter [e agneler feeerit, peuhle errent reflet

finet. D rln dans enim rectos lineas A a en, refila linea ne inci-
dens alternos angulos un? ne D uales inter le faciat.
dico rectum lineam A, n ipfi cD par lelam elfe. Si enim .
non elt parallela, produflz
A B, en, vel ad partes.n Dcono
venient, vel ad partes A c. .
producantur, conveniantque
ad partes n D in unâo c.
inique on triang 1 exLerior
angulus A r: p major s elt inte-
riore a: oppofiro E F6. fed 8c ,
æqualis à, quod fieri non potelt. non igitur A a en produaæ 0 et h)?-
ed partes un convenient. fimiliter demonttrabirur neque I
convenire ad artes ne. quæ vero in .neutras partes conve-
niunt, paralle æ c inter te funt. parallela igitur cit A n ipfi c Def. 3;.
c D. (Mare fi in duas reâas lineas reâa linea incidens alter-
nos angulos inter (e æquales fecerit, parallelæ inter fe eruut
reâæ lineæ, quod ofiendere oportebat.

PROF. XXVIII. TH EOR.
Si in dans "au: linea: refit linea incident exteriorem

angulaire interiori, (9’ oppojito, (a). ad eafdem parles
I - I æyualem fecerit, w! ferlerions, à ad eajdem partes

42406:4: "au æqualer 3 paralldæ mm: inter fe relire

linea. -In duits enim métas lineas A a cD refila linea en inci-
dens eXteriorem angulum son interiori, à oppofito o un
æqualem fadet; vel interiores 8: ad eafdem partes son

’ GHD, duobus mais æquales. E I v ’
dico reâam lineam A s refis:
c D parallelam elle. (bioniam
enim u a a sagum æqualiselt .,4 angulo s BD, angulus auteur , . - 6 EX 11X?-

.EGB angulo un! ô, en: à: r c e î-D 5 mima-

F

B

angulus A c a angulo G H D’ æ- i
qualis: 8: funtaltemi. paral- vlei: igirur en: a a ipfi c D r. rurfus quoniam anguli son q i
o un duobus mais (un; squales a, Sema: AGI-l son æ- a E! me-

V . l il - B 4. (pale! endente.
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:1 r3. hujur.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
quales duobus mais d: erunt anguli ne H son angulis

. BGH GHD æquales communis auferarur 80H. reliquus

V I r3. bujus.

Mxiomnz.

igitur A c H en æqualis reliquo c H D: 8c (un: alterni. ergo
A a ipfi CD parallela eut. Si igitur in duas reé’tas lineas
reCta linea incidens cxreriorem angulum interiori, ô: op.-
pofito, 8e ad eafdem partes æqualem fecerit, vel interiores, 8c
ad eafdem partes duobus reâis æquales; parallelæ erunt in-
ter fe reélæ lineæ.’ Œod demonltrare oportebat.

PRORXXŒ.THEOR
Infaral’elut reflua linea t refît: linea incident, à alter-

nas coagula inter [e fignoler, à. exteriorenl interroi:
à oppofito à ad enflent partes 471411km, à iule-
norer, (à 44’ enfilent porte: duobus refit: agneler

finet-
ln parallelas enim retiras lineas A a c D méta linea incidat

en. dico alternas angulos ac H o HD inter fe æquales efficae,
se exteriorem sa a interi0ri, a: oppofiro, 8c ad eafdem partes
c BD æqualem: 8c interieres, E.
and eafdern pàrtes BGH GHD n À
duobus mais æquales. fi enim A a
inæqualis cit. A G H ipli c H n, x
nous iplorum major cit. lit
major A G H. se quoniam A o H C nî-ù-D
angulus major cit angulo c H D; i
communis apponatur BGH. an- r F
Euh igitur AGI-l ne H angulis BGH c H D majores (tint.
cd anguli AGH BGH funr æquales duobus mais a. ergo.

a G H 6.8 D anguli (un: duobus reâis. minores. quæ vero à
minoribus, quam funt duo real, in infinitum producuntur
reétæ lineæ, inter (e conveniunt 5. ergo’reétæ lineæ A n c D

in infinitum produaæ convenient inter (e. atqui mm con-
-veniunt cum parallciæ ponamur. non igitur inæqualis en:

ç r5. hujus.

AGH angulus angulo GHD. quare neceffario dt æqualis.
angulus autem ac H æqualis cit angulo se a r. ergo, a:
[son ipfi GHD æqualis erir. communis apponatur son.
anguli- igitur a c n a o H funt æquales angulis ne H c H D.

. fed se B sa H æquales font duobus mais; Ergo, 8c son
ont) duobus redis æqualcs erunt. ln parallelas igitur re-
âas lineas refila linea rncidens, 8c alternos languies inter (e
æqualcs 8e extertorcm interiori, a: oppofito, ô: ad eafdem

gpartes æqualem ; a: interiores, 8c ad eafdem partes duobus
mais æquales eŒcicr. Quod oportebat demonfime.

PROF.



                                                                     

1.133111» .. z;
PROF. Xxx.’ THEOR.’

9444 eidem "a; linea: fimt parallaliz’, à inter [e pa-

rollelæ errait. . ’
Sit utraque ipfarurn au cn vipfi a? parallela. dico-8c

r An ipli CD parallelam elfe. lncidat enim in ipfas méta li-
.nea ont. 8c qponiam in parai;
lelas métas lineas A8 a F, re- U . .
ôta linea G K incidit, angulus A G’Wr’ BAGI-l angulo car cit æqua- H . . h Dlis a, rurlus quoniam in pa- E I F "a "P-
rallelas mais lineas EF on, Ca- nreâa linea incidit 6K, æqua-

lis cit, une angulus angulo» I . .GKD a. olfanfus autern elt, &xangulus ne. K arguln sur
aequalis. ergo, a: no K ipfi cru) æqualis crin ôt fun: al-
terni. parallela igitur cit A a ipfi en ô. ergo quæ.;eidcm&z7.huj«.
reCtæ lineæ flint parallelæ, 8e inter fe parallelæ erunt. Quod r r r r

oportebat demonltrare. ’ j a
PaonXth. PROBLr. q

Ter datant purifiant datte reflet lierez profil": re-
fiam [imam dotera. ’
Sit daturn quidem .punétum A, data vero,reçta linea ne

ioportet per A prinétum ipfi Bc ’reé’cæ lineæ parallelam re-

ctaux lineam ducere: Sumatur in ac quodvis punétum D,
&jun’gatur AD: conflituatur- t I ’I ’ l. ’f V A q
queaadreâamlineamDA,& à d’à Ë*”413.hujlu.
ad punétum in ipfa A, angulo * a
A D c æqualis angulus D A E: ’
a: in direétum ipfi En recta .
linea A? producatur. quoniam n ,1) - ,. f n ’ c
igitur in duasqreétas lineas ne , * - ” ï
a F méta linea A D incidens al- I t ç H ’
ternes angulos sa D A DC inter a: æquales Wichita ipfi
ac parallela erit la. perdatum igiturpunétum A datæ redan b a7.hujus.
lineæ ne parallela duCta efl: reâa linea a A se quod facere

.oPOrtebat. - r L instit un» ’i:
-- * r mon xxxn; ’T’H son? 1’

,, 0mm; triangufi «un être" produâ’o encrier linga]!!!
duobus gommons, à, oppofitis’efi æqnaizr, à! man-

r giclai (res raterions anguliv duobus refit; æyuaiesjmêt.

. - 1C



                                                                     

’26 EUCLiDrs ELEMENTORUM-
*Sit triangulurn une: 8c unum iplius latus ne in D pro-

ducatur. dico angulum exteriorem AC!) duobus internai-i-
bus, &oppofitis c au A se æqualem effe; 8: tria irres
interiores angulos A se ne A un duobus métis e aqua-

n r3. hljus. les. duutur a enim per pun- A
dom c ipfi A a reétæ liriez Erallela c n. a: quoniam A a
rpfi ce parallela cit, 8c in"
ipfas incidit A c, alterni an-
guli BAC une inter’fe z-
quales mon. rurfus quoniam
au parallela cit ces: in ipfas B ’ C D . .
incidit méta linea BD, ,exterior angulus E c D interiori a:

6 29. hujui.oppofito ABc en: æqualis b. ofienfus autem cit angulus AC I;
æqualis angulo BAC. .quare totos ACD exrerior engulus
æqualis en: duobus interioribus, 8c oppofitis hac A ac.
communis apponatur ACE. anguli igitur A CD AC a tribus

.- . ’ABC au: ne: æquales font. fed anguli aco ACB (un:
c r3.hujus.æquales c duobus mais. ergo 8e aco cru CA a duobus

redus æquales erunt. Omnis igitur trianguli uno latere pro-
’ duao exterior angulus duobus interioribus, 8c oppofitis en:

æqualis; 8c trianguli tres interiores anguli duobus redis
æquales (ont. Quod demonfirare oportebat.

COROLLARIAfi
. 1.0mnes t’res anguli cujufque trianguli firnul fumpti æquales
[tint tribus angulis eujufque alterius trianguli fimul fiimptis.

a. Si in une triangule duo anguli au: finguli aut fimul
æquales fiat duobus angulis alterius trianguli, erit reliquus
angulus reliquo æqualis. ’ .

3. In triangulo fi unus angulus reclus fit, reliqui fimul
unurn reétum eonficiunr.

In triangulo lfofcele fi angulus requis cruribus conten-
.tus reâus fit, reliqui ad bafim (un: femtreâi.

ç.’ln triangulo.æquilatero angulus quilibet æqualis cit à

duorutn nacrant vel g tanins mai.

T H E O R E M A.

Oran: I n’aurions «repli njufingu figer; næ-
ku e ’ la? m "au Jamie quint au: [ne la-
rerafigsra- ’ -Nom figure "que," würmien "foirai me)! in Magali
librairie purine un: fient ipfinr figura bien, V. u. li
Quatuor 1mn 612eet rejetoit" in du trilngnladi 1M; ne

. a



                                                                     

L I: B E l il; . à:"5405113114, fi [ne in Midi", à file a; penny.-
alerte» une: 6m "’Mlldm en; Il talquer bos le!
"en: que [ont tjed amer berna tringlera.

- QEW
"pli 45341:: fait «salir I en rirteriorüatg un en": .
«pli interines figera agnus et finet 51’s rot-rie i1 gaufras
triangule, bot e11 6re tu "en. demfiio finît!!! que: fut
Jeterafig’um. Q. a. D. q V . t

. . T H E 0 R. Il. I H !Omar-final acterions «pli enjufqn faire "Gilbert con-

fieriez: quatuor reflex. , ..Nnm conterions final en marieriôas couffin-th? . en
"(En par [un latere figea; un a: prudente Thon.
on»: retenons fifi confioient HI to: refindemptir quatuor
par [in leur: figent, gare estoniens raffinent pour"

"au. q. a. D. i . ,PROF. xxxnt. THEOK.
au; a: and", à arolle!" ad enflent parte: cortine)»

gaminât m5, à! 1p]; cgualet,è’ profil: [mon .

Sint æquales, a: parallelæ au en: 8: ipfas reonjungant
ad cardera partes recta: une: A c en. dico AC s D æqualeë,
ô: parallehs elle, ducatur enim ne 8: quorum a! pard-
lela et! c in ipfaqne’inci- l t r
dit ne; ni anguli un ,l au. hlm".un zqualesfunt n. rurfus- A B
quoniam un et! æqualis en,
confira: autern a c, du: au ’ ’
a c se c D funtæqnap - .les; &angulus ancmqualis l c ’ 7* in,
tu loran. hg: igituruïu:hn.mq-ne

une æqu ’ burin anoMoloacn:bç.bujm.
Æ: reliqui anguli reli uis angulis raquaient erunr, "airer alteri, l
quibus poquait: airera tenduntur. ergo engluas A c a angulo
est) a: quoniam in dues redan lineas ne en
real! linga a e incidents, airs-trios targums A e a c a D æqtlra-

. a



                                                                     

2.8 EUCLIDI’s EÜELMïEù’ronUM
çz7.huius. les inter (a efficir, piraHeli dt AC ipfi sur, OItenfa au-

tem ci! 8: ipfi æqqalis. Quæ igizur æquales, 6c parallelas ad
cil-dom partesconjungunt recta linea, a: ipfæ maltai: ,
pardllelæ funt. Q1011 Oportebatderùonltrare. a

pefin. Rarallèlognmmum (fi figura gualrillten ajut film  
oppajita Inter: fiant parâfiela. - ’

PROF. XXXIV. ’THEOR. - .
1’ Tarallelagrammoram [patiorum lutera que ex oppofila,

à angnli, inter [à agada: faut; à: diametcr en
bâtard"); fiât. « .

Sir parallelogrammum une, cujus diametcr ne; dico
ACDB paràllelogrammi latcça,4,qulz tex oppofito, a: angu-
los inter fe æqualla efTe; 8: diâmctrum ne ipfum bifariam
112mm. Q16an enim pafallcla dt au ipfi en, 8c in ipfas
incidit méta linea 3c; anguli ’ I   -   ,
flicmf À Bric D inïcr (e té- ’

males (un: âÏYlirlüà quoniarn - A. B
  AC ipfi B-iip’aëàflèla eü, 8c in" * "

ipfasÀincidÎtàI-ë; "alterni «’an-4 x   ’   V

guli ACB CBD æquales func c D42.9.hujns. inter fe a. duo v icur uiangula v
funtABc C81), ùæduosan-v I ”  
glplps 4.81; 13.5;ka Quçàus argalis se D c B D æquales hnbcnt,
a remua men ;  à: upum lama uni.,latcri æquale, (Cil. quad

(ne. hujus. en il! æqualeàangûlo’s; unique commune n c. ergo, 5 ô: re-
liqua intermr’cliquis Minibus æqualia habebuntajcerom al-
,teri, ,8: religupm angulurn nefiqnoængulo æqualçm, équille
igitur 93. Nazqüidem marineriez): latus vetomcipfi
BD, 8: anguîus a A c angulo une æqualis. a: quon’nm an-
gulus A a c cit æqualis an ulo,ncn; (Sanguin! CBD; ma-

gulo I’AÇfl-y-CHÏ tutus animant; D æqualisl. un ACE.
oflerçfus 3mm cit, &l’angulqlr tractangulom’nc’æquaüa.
parallalogramrîïexgm jgitur finaude-mm men, ’quæ ex oppor-
fito, WW-fc æqualiæfiamœdico etizrn dîa’metrum
ca bifariam fecare. dioniamtnirp’æqunlis cit 4.3 ipfi c1) r
communis autem a c. duæ A311? a: duabus D c on æqualcs

. .I: . flint, Miami: &anæhmfinvozqualis cltvgngulo ncn. l
c 4. hujus.bafis igitur c.va.c;bafi un æquflis. quarc, a: triangulum I

A 8c "insola me D ædudnœric: «ergo diameter a c paral-
lelogrammum 4cm; bifariamd’ecat. Q10doportebac de- ;

monitnare.- x » . . ’ . r    

, ’ PROR

--.....-...

ï( -x’.  

«manu-W:;..-.---



                                                                     

L13 3k, L. ; 29

I mon xxxva THEOR. l I
Paralleïogramma jüp’ef adam bali, à! in iifdem paral-

Ii: corfiituta; innrfelæyunlm faut; v e f   .
Sint parallelogramma [A a c D, E B c F fuper cade!!! bali a c,

8c in eifdem parallelisA F. ne commuta. dico ABCD pa-
rallelogrammo E n c F æquale eflè. - (Moniam enim paradie-
logrammum ef’c u; c p, æqua-g a D E
lis a efi A D ipfi ac. cadem " . u enjoint.quoque ratione, se a? cit æ-
qualis ne. quare 8:, Al) ipfi i G , .a)? æqualis cri: b: 8: commu- j . ’ b AxiomJ.
ais DE. tout igitur A5 ètoti ’ chiom.2.
D F efi gequalis. cit alitant se eABæqualisnc. ergo du’æ EA v3 ’ La   y
A a duabus 1?!) D c æqualesfunt, airera alteri, ô: angulus
F DC æqualis angulo EA a, extcrior interiori d,. bafis ngitur 4,91m",
5,3. bafi PC efi e æqualis, ô: EA B rriangulum æquale trian- G 4, Mm,
gulo F o (1.1 commune auferaçut D c E. rçliquum igitur tra- L
pezium un; D reliquo trapezio a cc F cit æqualef. com- foiom. 3.
mune apponazur ose Atriangulum. ergo tOIum parallaloë
grammum a B c D (cri parallelogrammo a: ses æquale eriç.
Parallelogramma igitur limer Deadem bali, a: in eifdem pa-e
ranchs confiiruta inter fe æqüalià (nm. ,Qüod oportebat

demonttrarc. D "Il-Nm   I ,
’4PR0P.’Xxx:VI. TH E012; .

Y’araIJeIogfamma fapér cgqalibmbqfibw, à in «riflent

paralldù conflitula inter f: (gauliajùnta .. °
Sint parallelogrammz A ncp E FG H (uper ,«æqualibus ba-

fibus ne F a, 8c in eifdem parallelis AH a G confirma. di-
co parallelo rammum A son parallelelogrammo E sa H z-
quale eflè. onjungantur enim": A ï en E ï
DE. ca &quoniam madame... . . ,

14un

cf: Beipfi FG 851:6 æqualjs v N Un"
ipfi En; cri: 8c ac ipfi En:
.ætËualis. [marque parallclaç, 8C y

1p as conjungunt 8E en ;*quæ

amen) æquales, 8c parallelas ad ,.eafdem partes c’onïungunt, æ-r B . C 4 .. F u I
quales, a: paralleæ flan: la. ergo E8, en 8c æquales (ont,
8: parallelæ : quare BB c n parallelogrammum efi, 8: æquale

b 3;. hujtu.

parafielogrammo ne Dg; bafim;enim candem baba 1:32:33. hujui.



                                                                     

V» V se EUCLIDIS .Eplmnnroxu’u
sain eifdem a lem ne, AÀmMÆr. Emili nm ,
6:31?an barman" ognmmozacacit æquale. ergo pamuelogrammum A 3cv pardielogram-
mo usa æquale erit. Panne! mmaigitur fuper u:-

2’ libus bafibus, a: in eifdem parulie is confiituta inter [e
i vaquant. Qui oponebnt demonfime. ’ l

l PROF. xxxvn. THEO R.
flinguât faper «du» bof, à in afin: pardeli: tu

flituta inter je agada: faut.
1 Sint triangula A a c D a c [laper eadetn bali ne, 8: in eifdem
4 V j pauliens A D ne œnfiituta. dico A ac triangulum trian- i

i gulo D ne æquale e66. Producatur A D ex attaque pute in
i ’ a, rpunéta: a: pet a quidam . A Di i ipfi ÇA parallela ducatur sa, E . ’ r Iv 1,3.th a pet c vcro  ipfi a D pataud: h

I ic F. parafie’logrammum igitur

en utrumque i forum 23cl
D a c F, ô: para lclogrammum

.35. hujns. E ac A cit æquale c parallelo-

* rammo DBCF, etenim fu cr B C
i adem funt bali ne, a: in ei dem parallelis ne a E: enque p:-

5 34. lutins. rallelognmmi quidem E a c A dimidium à A a ci trinngulum,
hum diameter A a ipfum bifiriam fecet: panllelogrammi
vero D a et"? dimidium à triangilum D a c; dinmeter enim Dc

Î tllîom- 7. ipfum bifariam faut. qua: autem c æqutlium dimidin funt
l inter fe zquaüa (nm. ergo triangulum A ne triangule DBC
l ’ efltzquzle. Triangula igitur fuper endem bafi, a: in cifdem
i4 pauliens conftimm mm le æqualia flint. de oportebat
’ dahonitme. ’ t
1

! . mon xxxvm. THE’OR. .
 ) fringuât faper 643M, 4’ «hâla, à in tif-dan panl-
i * [dix tamtam inter jà Ml 41144144.

Sint trianguia ne DCE fuper æquaiibugbafihn, se c5 a:

l " in eifdem pauliens n tr. AD con- a A x n K
Rima. dico A ne tri ulum î

l DCEtriangulo æquale e.Pro-
i ducatur enim A D ex utraque
, teino,Hpun6ta:8cperB. i l idem ipfi c A parafiela duca-

i 31m pas: pazvero duca- --i A .;.,huju,,mrEHpan1lehiPfi Dct. pa- . .3 e C E
ï - » A ralielognrumumgimrcitnuumggeupfotumnca D’en.

f .v I f v algue



                                                                     

c LIIER I. La e 3:arque cit allelo ammum e a c A æqunle .6 rancio; m. s
gramme DE: H: insanequalibus enim (un: bafibus tiglon, 8: 3 un
in eifdem à a a a paralielis. pmüelogrnmmi veto a ne a
dimidium c en; A ne trian ulum,- mm dirimera A n ipfiun cumin;
bifariam feeat. 8c patelle ogmnmi 13an dimidinm tell
triangulum De a, diurneter enim DE ipfum tout .bifir’mn.
quæ autem æqualium dimidia funt A, inter [e æqualiuïuntduiomq;
ergo A n c triangulum triangule Dc a cit æquale. T i
igitur Taper flammes bafibus, 8: in eifdetn parallelis com.-
tuta, inter fr: unt æqualia. (fieri demonflrare oponeblt.

PROF. XXXIX. THEO’R.* -"

Triangle and!) faper radent fifi, édnfhm.
je: confirma, in «filera page: [au parurfldzk.

Sint æqualia triangula nec nec fuper cadeau bali ne
confiituta, ô: ad cafdem partes: dico, ô: in eifdem parulie-
lis elfe. ducatur enim An. dico A» parafielam elfe ipû
a c. Si enim non cit paralieln, A D
ducatur a per A punétum ipii

ne parallela recta linea A z, 6c E
a c ducatur. æquale i igitur
cit A B c trianguium triangule I c A
153c 6, fuper eadem enim en: 637. huiez;
finqôcineifdemnc, ne .F llelis. fed A ne triangu. B . i c t ’um triangule D ac c en: æquale, ergo a: trianguler!) Duc: a: a".

æquale cit ipfi a ne triangule, majus minon, queçi fieri non
poteft. non igitur A E ipfi Bc parallela cit. fimxlxter offen-
demus neque aliam quampiam paralielam effet enter [pralin  
Al), ergo AD ipii e1tparallelyan Triangula lgttur anguille si
fuper (:3de bali, 8c ad eafdcm partes confinera m eidem.
quoque funt parallelis. Œed’opertebat demonflrare.

mon XL; THEOR. .
Trianglda miaula fivper bqfihur aqualibru, é- al

tajdclm parte: conflituta rutilé»: gangue faut p4:

"de i.r. i i ’

au. Dupe:

Sic: æqunlia triangula un: c DE fuper æqualibus bafibus
ne ce conttituta. dico etiarn in. eifdem die pauliens. du-
catur enim AD. dico ne ’ ne parfilaient erre. . Nana
fi Ion à, ducatur pet A. ip sa pardieu et; m8: AFÊaæ-rhaarinjup.’

b



                                                                     

i321 EUCLtDiS’ELEMENTOnUM
A! 38.hpjiis.catur. triangulum igitur me triangule ses cit æquale 6,

cum fuper «æqualibus bafibus A D -
à: in eiidem parallelis en AF
conflituantur. (cd triangulum

’ A B c æquale, en: triangule
non..ergo.& triangulum DC E .

v triangule. son æquale erit,
majus mineri, quod fieri non
potefi. non igitur in ipfi ne v ,
cit patellçla. fimiliter demonltrabimus neque aliatn quam-
piam parallelam eflè, præter AD. ergo A D rpfi a a parallela
exit. Æqualin igitur triangula fuper bafibus æqualibus, 8c ad
eafdetn partes conltituta, etiam in eifdem fun: parallelis.
Quod idemonitrare oporzebar.

PROF. Km; THEO R.
Si paraIlelogmrrmiwrz,  (a: triangulum tandem bali»!
’ bnbèant in.eifilemyuefint paralltlii; parallalogram-

Imam ipfiur trianguli lupin»: erit.

, Parallelogramtnum enim A son, 8c triangulum suc,
banni habeant candem 8C, 8c in eifdem fint parallelis ne
A E. dico parallelogrammum A B ce trianguli a 3 c duplum
elfe. Jungatur enim AC. tri- A D a E
angulum igitur A B C triangule

grimpa me cit æqualea; namque (u:
- per eadern bali lac, 8c in elf-

dem a cl A E parallelis confii-
tuuntur. fed ABCD parallelo-
grammum duplum cit trian-.

I, 34" hujugguli ALBÇ b," cum diameter ne B C
ipfutneifariam fecet. quare 6c ipfius E ne trianguli duplum
erit. Si igitur parallelogrammum, 8c triangulum candem
bafim habeant, 8: in eifdem Gnt parallelis; duplum erit
parallelogrammum ipfius . trianguli. (fieri demonflzrarw
oportebat.

l r  PROF. XLII. P’ROBL.
Data triangule «and: parallrlogrammum , conflitum

in d’un augqu reflilineo. 4 i
Sir damna triangulum A se, datas autern reâilincus an-

gulus D. huque oportet, date triangule A ne æ uale paral-
lelogràmrnum conüituere inangulo rediilinee iph p æquali-

. . (accru:
9l.



                                                                     

Î. I n E R I. n 33recetur ne bifariam a in a, 8: junaa ne, ad reCtam limant. in, ruraux,
ne, arque ad punâum in ea A F
5,. conltituatur angulus b c a F
æqualis ipfi D: 8c per a qui- t g
dern ipû se parallela ducatur
me; per c vero ipfi r: a du-
catur parallela c ce. parallelo-
grammum igitur cit F ace.
ô: quoniam sa cit æqualis se, B E c
erit 8c A a a triangulum d triangulonn c æquale, (uper æqua- d sa» Mus-
libus enim funt balibus DE ne, 8c in eifdem ne ne paral-
lelis. ergo triangulum nec trianguli nec cit duplum. cil:
autem, 8c parallelogrammum F ace duplum r trianguli .4:.hujus;
A a c; bafim enim eandem habet, 8c in eifdem cit parallelisr
æ unie igitur cit paca parallelogrammum triangule A a c
ha tque c en? anguleux æqualem angulo D date. Date igio
tur triangule me æquale parallelogrammurn FECG con:
(titutum cit, in angule c a. F, qui angulo D elt æqualis. (yod

quidem facere oportebat. l ,
PROF. XLIII. THEOR.

Omnir parallelagrammi lpalii earum, grue cirre dia-I
metmm fient, parallelagrammomm complementa in-’
ter je fient 47mm.

G
b :3. llujur.

c gr. bains.
D

Sit parallelegrammum A a c D, cujus diameter 30,8: circa
ipfam ne parallelogramma quidem fint sa ne, quæ vero n
cemplementa dicnntur A rt KG. dico AK complementum
complcrnento [ce æquale clic. Œoniam enim parallelogram- r
mua-i cit ABCD, 8c ejua dia- 0

meter a D, æquale n cit A a D A H D , 34, Wh.
triangulum triangule BDC. .rurfus quoniam me F D paral-
lelogratnmum cit, cujus dia-
meter DK, triangulurn HDK v E .
triangule D F K æquale t crin
eadem ratione, 8c triangulum B G d
KGB triangule Kan cit æquale. cum igitur triangelum
quidem aux æquale fit triangule ne: triangulum vero
aux ipfi ont; erit triangulum aux nm cum triangule
HDK æquale triangule BGK nm cum DFK triangule. cit
autem 8c toturn,triangulum A BD æquale (on 815C. reli-:
quum igimr,AK complernentum reliquo Complemento ne
efi æquale. Ergo 0mois parallelogramrëi fpatii eerum,-QUæ

le cnca



                                                                     

34. .- EUCLIDIs ELEMENTORUM
circa diametrurn l’unt parallelogrammorutn complementa
inter le æqualin funt. de opertebat demonltrare.

PROF. XLIV. ,PROBL.
de] datant raflerez. [imam data triangule 4’704]! parulie-

Iagrammùm applicare in data angula refiilinea.

Sit data quidern recta linea A a 5 datum vero triangulurn
c, 8: datus angulus reétilineus D. opertet igitur ad datant
rectaux lineam ne, date triangule c æquale parallelogram-
mum applicare in angule ipfi D æquali. Conitituatur trian-

. "majus- gulo c æquale a parallelogrammum a EF e, in angulo une «
qui cf: æqualis D. 8c ponatur a E in direétum ipfi A n, pre-
ducaturque ne ad a: 8: pet A alterutri ipfarum ne et

5 3,.1,,,j.,,,parallela 5 ducatur A H, 8c H B jungatur. quoniam igitur in
parallelas An E F recta linea H F incidit, anguli un: HFE

:19. hujus. duobus mais æquales c’ F E K
funt. quare BHF HFE ----4 e t. duobus métis (ont mi- i d l

D
l mores. quæ vero à mino-

ribus, quam funt duo re- , .l . i Ëtiti, in infinitum produ- Gî------- ...-.--.......;M

le z l : B . il

A Mm, ,2, Cuntur, conveniunt d in!
ter le. ergo à a F a pro-
duc’læ convenient. pre- H A---------L
ducantur, 8c convenient
in K; perque K alterutri ipfarum a A F H parallela 5 ducatur

0 K L, 8c A H c a ad L, M punéta producantur. parallelogram-
mum igitur cil: H LKF, cujus diameter un, 8c Circa HK

l parallelogramma quidem (un: ne M E; ea vero qua: comple-
menta dicuntur L a B F: ergo L a ipfi a F cit a æquale. fed, V
8c au æquale cit triangule c. quare, 8c L B triangule c æ-

fr;.hujus.quale erit. 8c qu niam ou angulus æqualis f el’t angule
. ABM, (cd a: æqu is angule D, erit 8c angulus A 1m angulo

D æqualis. Ad datai! igitur même lineam A a, date trian-
gulo c æquale parallelogrammum cpnltitutum cit L a, in
anguloi ABM, qui cit æqualis angule D. (land facere e-
portebat.

e 4.3. hujus.

PROVP. XLV. PROBL.
Refïilineo data æçüale parallelagrammum conflituere in

data magnait; refiilinea. " ’
- Si: datum reâilineuni ABCD, dates vèro apgulus real-
lineus a. oportet reétilinee une æquale parallelogram-

- mum,1 I



                                                                     

L’IBAER’IËilr’J" I 3";
mute confiituere in angulo ipfi a æqualiu xConjungantur ’
Cuim D a, 8: confiituatur triangule A D B æquale a parallelo- a 42. hui"!-
grarmnutn PH: in angulo HKF, qui elt’æqualis angulo a.
deinde ad reétam linearn en applicetur triangule DBC æ-
quale 6 parallelogrammutn c M, in angulo G H M quiangulo 11:44:.hujus.
a cit æqualis. 8: quoniam angulus a æqualis cil utrique
ipforum HKF GHM, erit 8c HKF angulo eau æqualis.
communis apponarur KHG, anguli igitur HKF. KHG an-
ulis x c c un æquales (ont. fed HKF me faut æqua-

es cdu bus mais. ergo, r ezgzhujusl&KHG GHM duobus F .G

. . Lreétis æquales erunt. Ita- ,qüe ad aliquam reétam

lineatn en, 8c ad datum c ’ - *in ea punétum H duæ re- ’ E r
&æ lirneæ KH HM non 4
ad en dem artes ofitæ
angulos deirïceps dfiobus B K .H M
mais æquales efl-iciunt. , r .in direélum igitur d en K a ipfi un. 8c quoniar’n in parai-d manias.
lelas KM FG recta linea ne incidit, alterni anguli une
H G F æquales c fun; communis apponatur HG L. anguli igi-
tur une HGL, argalis HGF HGL fun: æquales. at an-
guli M ne ne L agnelas a (un: duobus métis. quare 8c
anguli H c F H c; L duobus mais æquales erunt. in direétum
d igitur cil: FG içfi GL. 8c queniam KF ipli HG 85v æqua-
lis cit, St paulien, fed a: ne ipfi ML; erit KF eipfi MLeaoÆujurfl
8c æqualis, ë: parallela. ipfafque conjungunt reflue lineæ - 1
KM F L. ergo à KM F L æquales f 8: parallelæ funt. paral-f 3î- MW
lelogrammum igitur cit KFLM. at cum triangulum qui-
dem A BD,æqu2’e fit parallelogrammo HF: triangulum
vero DBC paraèlelogrammo CM; erit totem ABCD recti-
lineum teti ’parallelogrammo KFLZM æquale. Date igitur
reétilineo A BCD æquale parallelogrammum conltitutum cil:
K FL M in augulo px M, qui cit æqualis angulo a date. Œod

facere oportsbat. h I .
Car. Ex jam dictis manifef’tum en, quomode. ad datatn

reâarn lineam, date rectilineo æquale parauelogrammumr
applicare poflît in date angulo reCtilineo. *

PROF. XLVI. mon, "
saper data refît; linea quadratîim Jeferibere.

Sit data reéta linea au. oportet fuper ipfa au quadratum.

C 2 defcri-
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. « K36 EUCLIDIs ELEMENTORUM
4 ,;,1;uju,, defcribere. Ducatur a reâæ .lineæ A a a punéie in ea date
a 3. mutin ad mâtes angulos ne; 8e rpfi A a æqualis 6 ponatnr ne;
r parque punâum D ducatur c D a ipfi A a parallela, ô: pet a

c 31.hujus. ipfi A D parallela c ducatur sa. parallelogrammum igitur cf:
AD un. ô: Au quidem cit d æqualis DE,

dg4..11ujua. A D vero ipfi d a a. Ted sa ipfi an cit
æqualis. quatuor igitur a A A D D a a a in- C
ter le æquales (ont, ideoque æquilaterum
cit A DE)! patallelogrammum. dicq e- D
tiam reôlzangulum efie. queniam enim in V .
parallelas ne D E refila linea incidit A D, a

e :9. hujus. anguli a A D A D a duobus mais funt e æ-
quales. redus autem cil an D, ergo, 8c

. A DE reétus erit. parallelogrammorum n
v’ero fpatiorum, quæ ex eppofito funt la- à .

f34n huilas. tera, &anguli f inter le æqualia (ont. re-
dus igitur. et! utergue oppofitorum A RE DE D angulorum:
8: ob id refinngulum et: A D sa. Oltenfum auteur et? æ-
quilaterum elfe. indratum igitur fit necefïe cil, arque cit fu-
per recta linea A a efcriptum. Quod ipfum facere oportebat.

Car. Hinc omne parallelogramtnum habens unurn angu-
1um refluai ettreétangulum.

PROF. XLVII. THEO R.
In reâangulir trianguler, quad à latere refile": angu-

Iam [àbtertdente defiribitur, guadratum æquale efl
guadratir, que à [alertent refirent angulum canti-
nerrtièm defcrzbuntur.
Sir triangulum reaangulum A a c, redue: habens a A c an-

gulum. dico quadrarum defcriptum à rafla ne æquale elfe
quadratis, lquæ ab ipfis sa ne de-
icribuntur. defcribatur denim a Bc G
quidem quadrature a Duc, ab ipfis

Mangue. B A A cguadrata a ce ne, perque A p A
alterutrr rpl’arum ne c a parallela du- K
carat AI; 8c a D F c jupgantutho-

r niam igituruterque angulorum BAC L ’
i paf. se. au; reflue à en, ad aliquam rectum

- lineam un, 8: ad datum in ca pun-
éium A duæ reâæ lineæ a c A c hon

ad caldemparres pofiræ, angulos ni D L E
deinceps (ont duobus mais saqua es

c14.htrjus.eÆCÏunL m dharma ’igitüf c cit en ipfi ne. cadet-n ra-
! tiene, ô: A a rpfi A ra- elt in direétum. a: quoniam angulus

. D a c

H

O

. a



                                                                     

LIBER I. 37D a c cit æqualis angulo F a A, rectus enim uter ne en, com- *
munis apponatur A a c, torus igitur D a A angu us loti F ac
et! d æqualis. qued cum duæ A a BD duabus F B ac æqua- il Axioma.
les l lint, altera alteri, 8c angulus D B A æqualis angulo F ne;
erit a: balis AD bali Fc æqualis a, ô: A aD triangulumo 4-13qu3-

-triangule ne æquale. clique f trianguli quidem AB D du-
plurn nL parallelograrntnum, bafim enim candeur habent
BD, 8c in eifdetn BD AL funt parallelis: trianouli f verohnhujuh
FBC duplum cit ce quadratum, rurfus enim bafim habent’
candeur Fa, 8c in eifdem funt parallelis F a G c. quæ autem
æqualiurn duplicia inter Te æqualia g funt. ergo æquale efixAxîmr 6-
parallelogramrnum BL ipfi e a quadiato. fimiliter junCtis a a
au, oitendetur etiam CL parallelegrammum æquale qua-
drato ne. totum igitur BDBC’ quadratum duobus quadra-
tis c a H ceft æquale. 8c defcribitur quidem D a a c quadra-
tum à reéta linea ac, quadrant vere ca ne ab ipfis a a A c. v
quadratum igitur au, a latere ac defcriptum æquale cit
quadratis, quæ defcribunrur a lateribus a A Ac. Ergo in re-
étangulis triangulis, quadratum, quod defcribitur à latere
reétura angulum fubtendente æquale en: quadratis, qua: a
lateribus reâum angulum centinentibus defCribuntur. (yod

oportebat demonfirare. - ’
PROF. XLVIII. THEOR;

Si quadratum, quad defiribitur ab une Iaterum trian-
guli, naïade fit quadrant, qui: à reliçuir trianguli Ia-
leribu: defcriâuntur; engaine reliquir duobus trian-
guh’ Iateriba: contentai refîtes erit. ’ ï . -’ ’

Si trianguli A a c, quod ab une latere a c defcribitur qua-
dratum æquale lit quadratis, quæ.a reliquis trianguli lateri- ’-
bus a A ac defcribuntur, dico .Aadgulum BAC rectum elfe.
ducatur enim à prinéto A ipfi ne ad mélos angulos au;
penaturque AD ipli un æ-
qualis, &chungatur. Que- . - ’ 4D
niam igitur DA cri æqualis
au, erit 8c quadrarum qued
defcribirur ex D a æquale
quadrato ex A a commune
apponarur quadratum,qued ex
ne. ergequadrata, quæ cXDA ,5 c . 1
AC æqualia (un: quadratis quæ ex en AC. defcrrbuntur.
fed quadratis quidem, quæ ex DA AC æquale a cit ql10d447.bujua:
ex DC quadratum; recrus enim angulus cit BAC: qua-

- . C 3 i . dratis



                                                                     

38 EUCLIDIVS ELEMENTORUM
dratis veto, quæ ex un ne æquale punirur quadrarum ,
quod ex ne z quadratum igitur, qued ex DC æquale efl: ci,
quod ex ac quadrate. ergo 8c aux: DC lateri ca el’t ae-
quale. 8c quoniam D A CH: æqualis A a, communis autcm A c,
duæ D A AC æquales (ont duabus un Ac, ô: bafis D c cit æ-

6 a. hujusfqualis bali c a. angulus 6 igitur Da c angine a A c et: æqælis.
radius autem cit D A c. ergo 8c a A c a": les erit. et igitur

,qlaadrarum quod defcribitur ab une latcrurn trianguii, :2-
quale fit quadraris quæ à reliquis trianguli lare-mus defcri-
buntur, angulus reliquis duobus rrianguii latevibus concourus
reâus erit. (me oportebat demonltrare. .

C

. ’ EUCLIDrs,

-- -- ".q.
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EUC’LIDIS  
ELEMENT’ORFUM

.Lrazx SEeUNa) s." ’

DEFI’NI’IÎIONESU

I
M N E parallelegrarnmutn reétangulum eentineri di-

O cirer fub duabus mais lineis, que; reétum angu-
lum comprehendunt. n .

- lI. .Ornais parallelogrammi fpatii, unumquodvis eerumquæ
circa diametrum ipfis font parllelegrammorum, cum duo-
bus complementis, gnomon vocetur. . ’i .

PROPOSITIO I. THÉ. OREMA.
Sifint Jure refîæ liflfdr’, altera amen: ipfamm [:84

firent in 73401614717146 paner; reflangultim [ab Hua- x
6a: refît: finet: contentant et traie 65’ et: "gangas
Il), que [ab relia linea in eâ’a, à fingulir parti

bu: continenturf . ISint duæ retira: lineæ A, Be,- 8: feôta fit ne utcunque in
punais D, a. dico rectangulurn B D 1.;
mais liners A, 3c contentum * I læquale clic reâangule quod

a, Li

Cominetur fub A 8: BD, 8c . -
rectangulo quod fub A 8c DE, G
a: ci quad lirb A ô: a c cen-
tinctur. Ducatur enim à pun-

véto a ipfi ne ad rectos narr- F
gulos un atque ipfi A ponatur 6 æqualis ne: 8: par c6 3. primi-

. C .4. , quidem
. A a r r. primi-



                                                                     

4o Eucuers ELEMENTORUM
c 3.,,,,3,,.i,quidetn ipfi ac parallela a ducatur o H: per D, a, c veto

ducantur DK EL en parallelæ c ipfi ac. remngulum igi.
tur un cit æquale reüangu- D Elis au DL au: atqueei’tau B Cquidem quod fub A 8: ne
continetur; etehim centine- °
tur rubana ac;8:aoipfia t
cit qqualis, reétangulum au- G K J,
rem au cil: quod continetur .-.-..Tub ipfis A 8: 3D; continetur F A
enim fub on BD, quarum on efi: æqualis A; 8C rectangu-
lum DL cit quod continerur fub A 8: DE, queniam DK,

°hoc cit a G ipfi A cf: æqualis; 8: fimiliter reâangulum a H
et: quad fub A 8c E c centinerur. ergo reflangulun’r conten-
rum fub A 8: a c cit æqualc reâangulo contente fub A 8: a D,
8: contente fub A 8: DE, 8: adhuc contente fub a 8: rac.

- Si igitur lint duæ rcâæ lineæ, altera autem ipfarurn feéta
ruent in quetcunque partes; reflangulum fub duabus mais
lineis contentum cit æquale eis quæ fui) reCta linea infeôta,
8: fingulis partibus, continentur. ngd eportebatdemen-

. r (tram: I

3 4.6.primi. deferibatur a enim ex a a qua-

i; 3:.primi’. catur 6 alterutri iplarurn A D

PR’OP.II. THEOR. o
Si refia. linea fiât: faerit attaque; reâangala que:

[ab tata, é)- fingalr: partibus continentur, agnelin
fient et grand à tata fit Quadrant.

Reéia enim linea AB [bêta fit,utcunque in punâo c,
dico reétangulum quod fub AB. ac continetur, una cum
contente fub A a a c æquale clic quadrato, Quod fit ex au.

.A ---Ç B
.dratutn ADEB,’ÔC per c du-

s a para ela ç F.- aequale igitur
cit A a reâan’gulis AF ou. at-
que cil: A a quidem quadra:
tutu, quod ex au; AF veto ,
reétangulum contentumfuban D .1?
AC; etenim (ab Dn ne centinetur, quarurn AD rpfi un
cit æqualis; 8: reetangulum ca continetur fub na ne, cum
sa fit æqualis na. ergo reaangulum fub ne 8: Ac una
cum refiangulo’fub au 8: ne æquale cit quadrato ex au.
Si igitur recta linea utcunque fedta fuerit, reétangula, qua
fub rota 8: fingulis partibus continentur, æquali’a funt en,
quod à tout fit quadrato. Œed demonfirare oporîftâatô P

l



                                                                     

LIBEg’IL. 4.1
PROP. 111., THEOR.

Si "En linea manque [:54 fuerit ; reâangulum [ab
tata, à une ejus parte. contentant arquait dl é-
refinnguln, quodfub partibus fouineur, (a! ci guai
à predifia [une fil quadrata.  
Reéta enim linea A n fait: fit utcun ne in punao c. di-

co fub A B 8c ne refiangulum æquale Je refiangulo tub A c
n c unà cum quadrato, quoô fit ex ne. defcribatur 4 enim a 4.6.prîni.
ex ac quadratum c D E a; producaturque E n in F1: 8c pet

’ A alternai ipfarum c1) B E pa- A c " ’ ’ n
rallela Il ducatur A F. æquale ’ . l ’ A t 3r.pt.îmi.
utique erit reétanCtulum A E
ipfis au c112: 8C efi A z qui-
dem reâàngulum contentum
fub A8 ac; etenim fub A a
B E continetur, quarum n E cit 1 ’ 1 ,
æqualis B c: reétanguwm ve- I 1 ’ E
to An efl quad continetur tub A c en, cum Dc ipfi en fit
æqualis: 8c un cit quadratum, quad fit ex ac. ergo teflon-
gulum fub au ne efl: æquale, reaangulo fub A. ca mû
cum quadrato 110d ex ne. Si igitur méta linea utounque
fait: fuerit ;I re angulum fub rom, 8: una ejus parte conten-
tum æquale eft reaangulo quOd fub partibus continerur, à:
ci quod à prædiéta parte fit quadrato. ° 1

’ PROF. 1V. "1115011. .7
Sheila [bien [:84 [unit manque; yuadratum Quod

fi à rota 437144]: erit, (a) gaufrais gageâ- partibus
fiant, ci quad bis [ab partibus coqtiîielur fe-

â’angulo, o .Reétq enim une: An feéta fi; utcunque in c. dico u:-
dratum quad fit ex An æ uale efi’e, 8c quadratis ex A c. en

a: ci reaangulo quad bis 21h A c .7 A C 13
c n contineçur. Defcribatur a
enim 911.41; quadratum un: 1s, H ’ C K
jungaturque un, 6c pet c qui. -dem alternai ipfarum A!) un: -
parfilera 6 ducatur ce 1?; par c - . 6 4.x.yrimi.
vero alterutri i [arum n DE
ducatur la parall a 11x. 8c quo- Il ’ . r ’ E

1 niam en et! pmHCIa ipfi AU, a: in ipfis incidit BD! erit
excerios angulug ne c interiorj 8c oppofito A un æqualislc ç g www.

’ I angu us

a 4.6.primi.



                                                                     

42
d y. primî.

e 6. primi.
f 34..primî.

3 43.;irimi.

EUCLIDIs ELBMENTORUM
angulus autem que cit æqualis d angulo A 8D,. quod 5:
latus sa æquale cit lateri AD. quart: c c a angulus angulo
ont: cit æqualis: ac praptera larus ne lateri cc æquale e.
[cd 8c latus. c B æqualefefl: lqteri GK ô: cc ipfi a x. ergo 8c

6x cit æquale K8, ô: cana A c Bæquilaterum cit. dico infuper
etiam re&angulum eflè. quo- H G K
miam enim cc cit parallela ipli
BIC 8c in ipfas incidit c3; an-
guli KBC ces duobus refis
fiant æquaies c. mans autcm .
CR KBC angulus. ergo 8: re- D P E
élus GCB, 8c anguli oppofiti c c 1: G K n redû erunt. rectan-
gulum igitur cit com. [cd oflenfum fait 8c œquilaterum
eflè, quadratum igitur e11 c a K13, quad quidem fit ex ne.
eadem ratione 8c au: en quadratum quad fit ex Ha, hoc
efiiex AC. ergo HF cr; ex ipljs AC on quadrata fume ô:
quoniam reâangulum A a cit æqualeg redhngulo G E; atque
cit AG quad l’ub A c on continetur,, cit enim cc ipfi au
æqualis: erit 8c en æquale ci quoÛ continelur fub AC c3,
marereétangula AQ a 2.-æqualia (un: ci quad bis fub AC
a 13 confinera; (un: autem 8; in: ex quadrata ex AC c n.
quatuor igitur 11E c K AG a E, 8c quadratis ex AC on, 8:
ci quad bis fub A c c a continetur reétangulo, (11111 æqualia;
[cd HF cx. AG au componunt totum son quadratum
quad fit ex A B. quadratum igitur ex A a æquale cit 8c qu:-
dratis ex AC c a, 8c çi quad bis fub sa ce continetur re-
âangulo. ere fi rafla linea-utcunque (cota fuerit: quadra-
tum quad fit à tata æquale crie-ô: quadratis qua: à parti-
bus fiant, 6: ei reüaugulo quad bis fub partibus contine-
tur. arque iliud efi quad demonfjtrare oportebat;
’ Cor: Ex bac perfpicue confiai, in quadrati’s (parfis paralla-

logyamma quæ (un: circa diametrum, quadrata crie.

ï. . v. ..PR0P;.V.’ 11113011; i
à? m9.: lineafeâfia fuerit in putes æqualts; in pqrf

les inæqunlesg "lingam"; fdb’inæyualzéus talla!
partibus rameuta": uni cum quanta. [mm glu-t
in?" fiâionesrinteryicitur, .æqaalrefl! :1un a dt-

midia fit faudrais. -- 1 - t
Reétà enim linea quævîs VA 1; kan fit in partes-æquales

ad punétumc, 8c in. partes inæquales ad n, dico mangu-
lum Comemum rub A 1) un, una cum quadrata quad fi: ex

v ’ ce



                                                                     

1

-Lrnisrn Il. A
ex ne quadratum cEFn: ducaturque ne: 8: pet D qui"-
dem alterutri ipfarum ce ne parallela 5 ducatur DHG’; pef631.primi.
H vero ducatur 41.1: parallela 6 alterutri ipfarum ce EF:
8c rurfus pet A ducatur alterutri CL sa parallela b A 1c. ô:
quoniam c H complememum æquale e eft complemento H 13,: p 4;.primr’.
commune apponatur no, totum igitur ca tari DF cit æ-
quale. (cd ca elt æquale d AL, xquoniam 8c AC ipfi en. ergo . A "a D . B
8c A L æquale efi DF. corn- l 4 M;"”-: o
mune apponatur CH. totum K * i1; il; rigitur A H ipfis 1:13 DL æquale f v 1 ’ 1 x
erit. fed AH quidem" efi: quad v a
fub A D DE continetur, etenim ’ n E0. G E
Da ipfi ne cit æqualise; vos q . ’ 1 . Cor.DL vero efl: gnomon mu. igitur maux æquahsefiscihujus.
quad fut) A D D 1s continetur, commune apponatur La, xæ-
quale e fcilicer quadrato quad ex en, ergo MNX gnOmon,
8: L a æqualia fun: reaangulo, quad continemr (ph A D D B,
8c ci, quad fit ex c niquadrato. fed M N x gnamon, 8: La
(un: 10mm quadratum c a F B, quod quidem fit me a. ergo
reâanguium (un un D a, uns cum quadraro-qu’ad ex en,
æquale cit ci quad ex c a fit quadrato. Si’igitur reétaqlinea-
feéta fuerit in partes æquales, 8c in partes inæqualçs; rectang-
gulum fub inæqualibus rotins pàrtibus contenturp unà cum
quadrato linea: que: inter feâiones interjicirur, æquale cit
eibquod à dimidia fic quadraro. Œod de’monflrare’opor:

te a1. r v « r , 1PROF. v1. .gTHEO-R. I
Si refît; liners bfin’nm [créma arque inIb’ireâ’um

uanieiamr qfld’dûm rafla linea ; refîangalnmjàb tata.
mm adjefîa, (31 aa’jeéîa contentant, un) mm qui:
drain n’imidiæ, æquale eflvguadrato yawl lib ce, que;
ex Âmzîlia, (9* adjeâ’a ronflai, taniqfiiîklgyrlajià J b-

nea defiriôt’tar. ,
I ReÇte enim linea quævis A si feçetur bifaristu ApunCto c,

a: adpcxatur ipfi in direétum an. dico teihngüiiSm’ mu Â D
ne unà. cum quadrata ex B a æqaaleleflî: eiiquadïfic ex c D’
gadrato. Defcribatur n enim ex co’quddràrum ’ a z F D,.’:4s.pn-mi.

jungatur DE; par n alternai ipfarum ce DF pa-’
rallela b ducatur me 5 a: per- a ducaçug’ K L M parallela la, 3.1.pri11ü.

. alterutri .

431

c a æquale elfe ei quad ex a B fit quadrato. Defcribatur n enim a 4.6.primi.

h

4.

’ d 4.3.primï.

ï

z



                                                                     

4,4. EUCLIDIS ELEMENTORUM
alterutri ipfarum A D a F; adhuc per A alterutri c L D M
patauds b AK- ltaquequamnm A c en: æqualis c a, erit 8:
reâangulum AL reüangulo

g asærîmî. c H æquale c. led c H æquale A
des-primi-JeIt H 1:. ergo 8c A L ipli H F
- æquale erit. commune appo-

natur en. totum lgttur AM
gnomoni N x a cit æquale. a1-
que cit A M, quad Tub AD D a

a 94"- 4w cantinetur,etenim DM cit cæ-
h"1"’. qualis D3. ergo 8c gnomon

nxo æqualis elt rectangulo

K

Cflà D
É H .1,

L N I q: Ma

E C- F
fub A D D a, rurfus commune apponatur La, æquale v (cilice:
quadrato quad ex c n. reûangulum igitur Tub AD DE unà
cum quadraîa quad ex ne æquale cit gnomoni N x o ô: ipfi
La. (cd gnomon N x0, 8c LG componunt c EF D quadra-
tum,rquod quidem fi: ex CD. ergo reétangulum (ub au
D a unà cum quadrato ex en æQuale efl ei, quad fit ex c D
quadrato. °Siigi1ur recta linea feeerur bifariam, adjiciatur-
que ipfi in° direâum quædam méta linea; reélangulum fub
tata cum adjeéta, 8c adjeéta contentum, uni cum quadrato
dimidiæ, æquale cit quadrato quod ab ca, quæ ex dimidia
8c adjeeta comtat, tanquam ab une linea defcribitur. Q1011
qportebat demonttrare.

.- PROF. vil. THEOR.
Si "En lime uzcunquejefla films; me à tata, (91 une

partefiant retraça: quadrant en: in finit, (9’ reficel-
gulo, quad bis jùb taxa, ac (11294 parte continetur, à.
ci yuan! à reliqua parlefit quadras.
Reg: enimvliuea quædnm A a en: fit utcunque in pun-

&o c. dico quadrata ex AB BC A c p,
. æqualia elle; a: reôtangulo quod I . 4,7l

bis fub A3 a c continuum, 8c ei H . f r, x iF
uod fig ex A c quadrato. De- K .4:

1. 4.6.primi. cribatur 4 enim ex A a quadra- 1 ’ M
mm A ne n, a: figura conürua- °

. tur Ë laque quoniam A a reCt- m;44;.primi. angulum æqunle à cit reCtanguio h D l F ., E

1* Figure didot confirai, on brynalklogrm Me 5m: («scriban
pullula fumer diamanta in une me», du pnalbùgrma
cira Jim, à. du empauma. Similim M14 figwedicitw couinai,

. au. M4 nife lambin pentue, eflicim quem parallmgrmc
un; diamant, à Mm mghmm, I I

631

-.......,-«e- v v.



                                                                     

L132]: Il. Ena 1;, commune apponatur c F, quare torum A a tari c E elt
æquale. refitangula igitur A? c a dupla (un: reétanguli AF-

1 fed A? ce (ont LKM gnomon, 8c quadntum en; ergo
KLM gnomon, a: quadrarumr c F dupla erqnt reaanguli
A 1?. elt autem id, quad bis l’ub A a n c continemr, duplum
ipfius 41:; etenim si: elt c-æqualis ne. gnomon igiturcçor-qn.’
KL M, 8c quadratum c 1: æqualia [ont ci quad bis fub A En"; " a
B c Acantinetur. commune apponarur a 12, quad el’c ex ne
quadratum. ergo gnomon 1c L M, a: quadrnta c1? H 1: æqua-
lia fun: ei quodbrs lob ne ne continetur, quuadrato ex
AC. fed gnomon 141.14, 8c quadrata ce un tamponna:
Un n, 8c c F, quæ (un: ex u ne quadrant. quadrant igitur
ex A a 8c æqualia (ont reâangulo, quad bis fut") sa ne
continerur unâ cum eo quad fit ex ne quadrato. Ergo li
«en linea utcunque fait: fuerit; quæ a tata, a; une parte
fiunr, utraque quadrata æqunlia (une reâangulo quad bis
fub tata, ac diète parte continetur, a: ei quad à reliqua
parte fit quadrato. quad ofiendere oportebat.

PROI’. VIH. THEOR. I
Si refile linea «Manque [dia lisent; quad ganter

fait tata, é- mu parte cantinetur reflua; aluns une)
cum quadrata reliyew partis, 47ml: e quadrant
9an ex tata, à diffa parte tanguant ex ana linea
Jejcribitur.

Reaa enim linea il; B rem fit utcunque in c. dico métan-
gulum quarer Tub A]! ne contentum unà cum quadraro
quad ex AC æquale elfe quadraro, quad ex ne ne tan-
qunm ex une linea defcribitur. Producatar enim tette li-
nenABinD58cipficnpo- A (J;
mtur æqualis BD; defcriba- . .
turque ex A D quadratum A 1:- 344. *- n
F D ; 8c dupln figura conltrua- ’ l
tur. quoniam igitur c n elt x sa P j. O A .
aæqualis BD, arque cit ce ” 4 la". i
ipfi on æqualis 55 un veto T ’q 6 gq..primi.ipfi KN: erit 8c a K æqualis ’ lK N. eadem ratione, en: a ipfi

no elt æqualis. ô: quoniam L il, L r
c a elt æqualis n D, 8c a 1c ipfi K N ; erit reanngulum r quia
dem c1: reôtangulo en; reâangulum vero on ipfi n N æ-
quale a. l’ed ex elt d æquale a N complementn enim Tth c 36,Prîmi.
parallelogrammi c a, ergo a: a N æquale elt c a, 8c qua? dçîrl’fimi"

. te -a



                                                                     

4.6

issetimî-nrr æquale erit. , [cd nuait

e Cor. 4..
hujus.

EUCLIDIS .ELEMEN’ronUM
reâmgula 1; N ne a R n N inter le æqualia; ideoque qua-
drupla. (un: rectanguli c K. rurfus quoniam c a elt æqualis
un, a: en quidem ipfi BK,-hOC cit ipli ce æqualis; en

:vero ipfi ex, hoc en a P: erit a: ce æqualis a p. elt notera
8: en ipfi. R o- æqualis. reaangulum igitur AG reétangulo
me, 8c reétangulutn PL ipli A C B D
æquale PL, com lementa e- "il a" Kf N
nim [ont ML parai elogrammi; j si. A
gquare 8c At; ipli R 11 elt æqua- X ’ P R; O
le. quatuor igitur Ac un PL r, .....R 1: inter le æqualia (ont, ac-- T
propterea i fins A6 quadru-
pla. alten um autem cit, 8:
quatuor cx 1m on RN qua- E H J- F
drupla elle en. quare 0&0 courinentia gnomonetn s-rx
ipfiusAK quadrupla font, 8c quaniam A K el’c quad fub au
a c continetur; etcnim 8K cit æqualis 13 a; erit contentutn
quater fub A8 a c iplius AIE quadruplum. at demonltratus
elt gnomon sur quadruplus iplius AK. quad igitur quater
fub A a B c continetur æquale elt gnomoni s TY. commune
apponatur x H, quad quidem quadrato ex ne elt e æquale.
ergo quad quater fub A a ac continetur une cum quadrato
ex AC æquale elt ipfi ST x gnamoni, a: quadrato x H. fed
s T Y nomon, 5c xu totum fun: A E F D quadratum, quad
defcri itur ex AD. rectangulum igitur quater fub An ne
contentum unà cum quadrato ex A c æquale en ei, quad ex
AD, hoc elt ex An 8C tanquam ex une linea defcribitur,
quadrato. Ergo fi recta linea utcunque l’eau fuerit; quad
quater fub toto, 8c une parte continetur re&angulum, uuà
cu’m quadrato reliquæ partis, æquale elt quadraro, quad ex
tout 8c diétà’panc, tanquam ex una linea defcribitur. Quod
oliendendum fuerat.

. q I PROF. 1X. THEOR.
Si rafla linea in partes æguaYes, à! in partes imagea-

Ies [du fuerit; yuadmta 7m: 4b intgualibus tatius
q partibus g defcribuntur, dupât .funt (91 garnirai di-

mm’iæ, é)- qundrati linea: du: que inter feifianes
interjieitnr.
Reéta enim. linea quævis.A a (eau fit in partes æquales

ad c, 8: in partes inæquales ad D. dico quadrata ex A D D a,
.,,IP.3m;,quadr;atorum ex Ac c1) dupla elle. Ducatur a enim à

punéto c ipfi A B ad naos gugulos ce, à: utrivis ipfnrum

" A c



                                                                     

5?an Ë-Ë

LIBERII. a 47AC en æqualis ponatur, junganturque En en. ac per D
quidem ipli c 1; parallela Il ducatur D F; pet n vero ipli A B b 3r.primï.’
parallela b ne, 8: A F ducatur. laque quoniam A c elt se-
qunlis c E; erit c 8: angulus en c angulo A cc æqualis. r s. primi.
ô: cum même lit angulus ad c, reliqui une EAC uni
racla æquales d erunt. 8: funt æquales inter fera. diamantai-.32.
igitur ipforum AEC au: redû i ’ ’ 1 v Priam
elt dimidium. cadem ratioue, A ’ - E k
8: reéti dimidium elt utervis t r .
ipforum ce u E ne. ergo taros F. q
angulus A E B rectos cit. 8: G l
quoniam angulus G E F dimidi- m
,urn elt reâi, rectos autem ne a, A c D B
æqualis enim e elt interiori 8: .
appofito ces, erit, 8: reliquus ses reâi dimidium: æ-
qualis igitur elt GEF angulus ipli en c. quare 8: lattis et? i
lateri a F efl’f æquale. rurfus quoniam angulus ad a dimi: f6. primi,
dium el’c reéti, rectus .autem pas, quod lit æqualis inte-
riari 8: oppolito ces; reliquus 11m real erit dimidium.
angulus igitur ad a æqualis elt angulo a en; ideoque latus
D F lateri D B æquale. 8: quoniam A c cl! æqualis c a, erit

ç 2.9.primi

v 8: ex A c quadratum æquale quadrato ex c E. quadrata igitur
ex ’Ac CE dupla (ont quadrati ex AC; uadratis autem ex
A c c E æquale g efl quadratum ex E A, iquidem reclus efig47,Pn’mî.4
nngulus ACE. ergo quadratum ex r: A quadrati ex c eli:
duplum. rurfus quoniam ne æqualis elt a F, 8: q ratum
ex ce quadraro ex ce elt æquale. quadrant igitur ex sa
8: a F dupla fun: quadrati ex a n. a: quadratis ex ne ce
æquale z clic quad ex E F quadratum. ergo quadratum ex 1; F .
quadrati ex G F duplum erit. æqualis h autem elt a F iplî c D. r, 34,,Primi,
quadratum igitur ex’e F duplum eli: quadrati c1). fed 8: .
quadratum ex AE quadrati ex AC efl: duplum. ergo qua-
drata ex Ali. un dupla funtquadratorum ex Ace D. qua-
dratis vero ex A E a n aequaleg el’t ex "A r quadratum; quo-
niam anguluq A a: r: reaus elt. quadratum igitur aux F qua-
dratorum ex A c c D efi: duplum. fed quadrato ex A 1:. æqua-
lia font ex A D D F quadrant. reâus enim elt angulus qui ad
D. ergo ex A D DE quadrata dupla fun: quadratorum ex A c
CD.’efi: autem DE ipli D a æqualis. quadrata igitur ex A1)
DE quadratorum ex A c en dupla erunt. Qpare li refis.
lima in partes æqualæ, 8: in partes inæquales (caca liserât;
quæ ab inæqualibus totius partibus defcribuntur quadrants.
dupla fun: &quadrari dimidiæ, 8: quadrati lineæ ejus quæ

A inter fedtiones interjicitur. Œod altendere oportebat.

o V PROR



                                                                     

4a V EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROF. X. THEOR. .

Si "au linea feutrer befim’am, à) ipfi in Jireâ’ant fac-
w’s refit: [une djieùtar; gaie à tata cant mancie,
à: «(jaffa fiant atragae gaminais, dapla fait: à!
granitai damait, à. gazdrati 7140146 en, que ex
dimidia, à! adjefia conflat, tanguant ab au linea
dtfiribitar.
Rem enim linea A a fecetur bifatiam in c, 8: ipfi in dite-

âum adjiciatur quævis refis linea 2D. dico quadratn ex
A D D B quadratorum ex AC CD dupla elle. Ducatur enim à

"Lyrimi. punch c ipliln a ad rectos 4 angulos c e, 8: utrivis ipfatutn
AC c a æqualis ponatur; ducatutque A E a a, 8: pet e qui-

: 3:.primi. dem ipfi A D annela 6 ducatur E F; pet D veto ducatur D P
parallelal à ip ce. 8: quoniam in parallelas ne FD refit:

e tartirai uædam linea EF incidit, anguli c n F a F D æqunles c fun: ’ i

. uobus’ mais. nnguli igitur . E 1;.F 1; B F. F D duobus métis fun: ---i
minores. que: autem à mino-
tibus quem l’un: duo real in

infinitum producuntut, can- B4mm ,,.veniunt inter le d. ergo ne A
F D produétæ ad partes 1; D

convenient. producantut, 8: . Gconveniant in punao a, 8: AG ducatur. itaque quoninm
Ac elt æqualis ce, 8: angulus AS c angulo une æqualis

a y. primi.’ erit: arque elt reaus qui ad c. uterque igitur ipforum
on E AEC en: teéti dimidium. eadem ratione, 8: tecti di-
midium elf uterque ce a E ne. ergq 1113.1; elt teâus. 8:

f15.primi. quaniam une elt dimidium reCti, en: 8: teôti f dimidium
une; cum fit ad verticem. fed 8: en: teétus cit ; etenitn
cit c æqualis ipfi DCE alterna. reliquus igitur DGB dimi-
diutn elt real, 8: ab id i D ne æqualis. ergo 8: latus a D

g 6. primi. æquale à lateri Da. rut us quoniatn sa F elt dimidium re-
’ 8:i, reâus autem qui ad 1:, el’t enim angulo oppolito qui

’ad c æqualis; erit, 8: reliquus FEG reâi dimidium, 8:
æqualis ipfi sa F. quate 8: lams a F lateri :1: elt æquale g.
8: cum E c fit æqualis c A; 8: quadratum ex ce æquale cit
ci quad ex e A fit quadrato. ergo quadrata ex E c en dupla

b 4.7.primî. (un: quadrati ex en. quadratis autem Æx a c c A æquale "et:
. quadratum ex E A. quadratum igitur ex sa quadrati ex A c

efi: duplum. turfus quoniarn a F cit æqualis F a, æquale elt,
8: ex a F quadratum quadrato ex F a. quadratn igitur ex a F .
F E quadrati CX’EF funt dupla. a: quadratis.ex GF F a æqualë

t n e

D



                                                                     

L In El! IL j Ï 4g  en b quod ex se quadratum.. ego quadratum ex se dm.
plan: efl: quadrau’ ex ne. æqq i3 autem en: ne ipfi en,
quadratum igitur ex ne quadrati ex en duplum erit. (cd v
ottenfum cit quadratum ex mA duplum quadrati ex 4c;
ergo ex A: EG quadratarquadratomm ex AC en funt du-   .
ph. quadratis vero ex A a E c æquale cit b quod ex A a qua- 5 47-anh
dratum. quadratum igitur ex 40 duplum cit quadragoxùm
ex AC en. .at quadrato ex ac æqualia b fun: ex A D D G
quadrant. ergo quadrata ex AD ne (un: dupla quadratorum
ex A c c D. fed ne ef’c æqualïs D n.,çluadrata igitur ex A D .
DE quadratorum ex AC en fun: dup a. s Ergo fi reé’ca li-
nea bifariam fecetur, 8c ipfi in direüum quædamtreâa’ linea
«adjiciatur; qüæ. à tata cum adjeéta, 8c adjeâta fiunt attaque
quadrata, dupla funt a: quadrati dimidiæ, 8c qpadrati quod
ab ca quæ ex dimidia 8c adjeâa comtat tanguam ab ana
linea defcribitur. Œod ofiendere oporcebat. -

. . . )PROF. XI. THEOR.
Datant raflant [imam faune, in: a: quodjub tale, é-

dicta parte confirmai refinngulum 47ml: fit ci,
314ml à "ligue pariefit, I çuadrata. n
Si: data refit: linea me. Oportet ipfam An in (ceste, ut

and fub tata, a: altera parte’continetur redtangulum æquale
t ei, quod à reliquaepartelfit, quadrato. Defcribatur a enim a 4.6,prinïî’. t

ex A B quadratum A B c D, feceturque A c bifariam in 5’, 8c

ne ducatur: deinde produéta ce in F, F ” .
ponatur ipfi s E æquahs a F2 defcnbatur- l . .
que ex A F quadratum FGHA, ô: ce ad
K producatur. dico A a feâam eflè in ’u, .
in: ut fub A8 En reétangulum æqhale à PH R
fit quadraro ex A H. -ngniam enim recta ’ . .
linea A c bifaüam fecatur in. E, adjici- . ’ . ,
turque ipfi in dlreâum A F, reôtangulum ’ .
fub c F F A, une cum quadrato ex A a, æ-x
quale a erit quadrato ex en fed E F cit I - » a a. hujus.
æqual’w sa. reétangulum igitur fgb CF

F A, una cum quadrato ex A a æquale cite . K D
ci, quod fit ex En, quadrato. quadrato aurem ex a n æqua-e 4
lia funt v quadrata ex a A A "E : etenim angulus ad A métas efi. c "rima,
ergo reôtangulum fub c F F A, uns cum quadgato ex A E æ-
quale cit quadratis ex A a A a; commune auferatur qd’od ex

. A a fit quadratum; reliquum igitu’meétangulum fub c F FA
æquale cit quadrato ex A a. cit autemDreétangulum.rn fut»

’ ’ c F r A. ’
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EUCLIDIs ELEMENToxUM
c F v A; fiquidem A p cit æqualis F a; quadratum au.
rem ex A a cit ipfum An. reâangulum igitur ne æqunleeft
iquadrato A D. commune auferatur A x. ergo reliquum PH
reliquo H D cit æquale. arque cit H D retiangulum fub A n
DE, cum A a fit æqualis BD, 8: F H cit quadratum ex AH.
reétangulum igitur fub A a n H quadrato ex A H æqi’ale erit.
Dia: dam méta linea A n (du dt in H, in u: fub A n a H
le ngulum quadrato ex A H fit æquale. QIOd facere

oponebet. °PRAOP. x11. THEOR.
In obtujkngulù triangulù, quad à leur: obtufum m:-

gulam jublmdtnte fit quadratum, "1qu ç]? 91mm
Quadrant, 7’44 fiant élateribm 012114114»: angulam

centinentibus, raflangula Contente lai; [34h une hl:-
ram, 7m: fil"! cira obtulùm ungulum, in gaufri-
lice: prolraflum perpendiculari: audit, à linea af-
Impta exterim à perpendiculari ad angulum ab-

lujùm. .Sir obtufangulum triangulum A n c, obrufum angulum
habens 8A c: 8: ducatur A à punéto a ad c A protraétam
perpendicularin BD. dico quadgatum ex ne majus efle, quam
quadrata ex. 8A A c, rectangqu quod bis (ah c A A D con-
tinetur. Quoniamenim méta linea c D recta en: utcunque
in punôto A, erit quadratum ex
en æquale à, 8: (mimis ex c A
An, &ei,quod is fub ÇA An
continetur, manguier. com-
mune apponarur ex Un quadra-
tum. quadma igitur ex’ c n on
æqualja fun: 8: quadratis ex CA

. An un, 8; retâtangulo quod D. A. ’Î c

c 47.9timi.

bis fub c A A n continetur. fed quadratis ex c n DE æquale
cit c quadratum ex c a, même enim cit angulus ad n, cum
fit un per endicularis. uàdratis vero ex A D Da aque-
le cit c que ramm ex A 8.. &adratum igitur ex c B æquale cit,-
6: quadratis.ex cA A3, 8c redangulo bis fut) CA AD con-
tento. ergo quadramm ex cn majus cit quem quadrant ex
CA A3, reCtanguio, q’uod bis fiib ÇA An continerur. ln
obtufangulis jgitur triangulis, quadratum, quod fit à latere
obtufurn angulum fabtendente, majus en quam quadrant,
qua: fiant à lateribus obtufum angulum centinentibus, l’ethn-
gulo contenta bis fuvb uno lnçeyum, gag (in: me: dram-

un:



                                                                     

  1.13121 " ilguai, inquod protraétum perpendiçularis. cadis, a:
umpm exœrius à perpendiculari ad angulunf obtu- i

fum. de demonfirarl oportebat. n
PROF. X111. THEOR.

la acutangali: triaagaIiJ, que! à latere tamtam anga-
.Iam jabteua’cate fit audratam, mina: cf? 3mm .
gamina yatfiaat à imita: avalant angalam ce,» ,
tineatibas, raflangalo contenta bi: [ab ana laurant,
gatfimt ciron tamtam angalam, in çaadperpeadica-I
Idris redit, (9’ linea à perpcatlicalari tata: aflampta

et! angalam tamtams ’ ,

(un: a
linea

Si: acutanguium ttiangulum Au, scutum babens’angu-
Ium ad n: ducatur à IPlunëîto A a ad ne perpendicularis A n. t "Finie.
dico quadratum quod t ex Ac minnsefie quam quadrata que
ex c a nA fiunt, reflangulo quod bis un: en a n continerur.
Q10niam enim mâta linea ca feâa efiutcunque in n, brune

quadrata ex en BD æqualia fi, A . .6 7. najas;
8C reaangulo quad bis fub c a .BD continetur, a; quadnm
ex ne. commune apponatur
ex An qgadratum. quadrata
i ’tur ex c n nn’n A æqualia

f ne, a: reflengulo bis tub ca
au contento, 8: quadratis ex 3
An DG. fed quadratis ,ex un DA uale cit c ex An
qmdrarum; retins enim angulus et! qui ad n. quadratis
vero CX’A n DC æquale c en quadratum ex Ac, quadrara cgærîmiç
igitur ’ex ce a A flint æqualia quadrato ex Ac, 8: ei quad i
bis fub en BD continetur rectangulo. quare folum qua-
dratum ex A c minus cit quem uadrata ex en n A, reaan- -
gulo quod bis fub- en in D continetur. ln acutangulis igi-
tur triangulis quadratum quad à latere acutum-angulum
fubtendente fit, minus cit quam quadrata quæ fiant à la-
teribus acutum angulum continentibus, reétangulo contento
bis fub uno laterum quæ (un: cires acutum angulum, in

i quod perpendicularis cadir, 8: linea à perpendiculari intus
. ’ afiumpm ad anguium acuwm. Œod demonfirare oporteban

- . . par -BRÔP;
d
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EUCLIDIs ELEVMIENTORUM

. PROF. x1v. PRO BL. .
94h mâtâmes and: qu’dratam conflitaere.

Si: datum reôtilineum A. aportet ipfi A refiilineo æquale
quadratum confiituere. Continuum s rectilineo A æquale
parafielogrammum reaangulum ne D a. fi igitur a E elt æ

.qualis En, faâutmjsm erit quad proponebatur, etenim

b;xo.primi.

- femicirculus deicribatur

reâilineo A æquale quadratum coultitutum el’t a D : fin mi-
nus, un: ipfarum ne en major efi. fit ne major; 8: pro-
ducatur ad F, ponatur- ’ I ’
que ipfi a D Iæqualis A
E F. deinde (cita F8 bi-
fariambin a: centra qui-
dem c,intervallo auteur .
unius ipfarum c a GF

a H F ; producaturque
DE in H, 8c GH duca-
tur. 030mm igitur re-

iéta linea a»; recta eit inl partes æquaies ad c, inæquales

e 5. huji-e.

d 4.7.prîmî.

ad a; erit rcaangulum Tub a n: F..F, une cum quadrato quad
fic ex E c r, æquale quadrato ex a F. cit autem c F æqualis c H.
rectangulum igitur in!) a x a F una cum quadrato ex a a, æ-
quale cit quadraro ex c H. fed quadrato ex q H æqualia 4 (un:
ex H E a a quadrara. ergo rectangulum’ fub sa. a F une.
cum quadram ex ça æquale eit quadratis ex H a: I a. coha-
mune auferatur a c quadratum. reiiquum igitur mangu-
lum fub a E E F en æquale quadrato ex E H. (cd reétan-
guluûi fub n s a F cit ipfum a n paralleiogrammum, quo’niam

r. Il? en æquaiis 5D. ergo BD parallelogrammum quedrato
ex E. H efi æquaie. parallelogrammum autem B D effacquale
reâilineo A; reétilineum igitur A quadrato ex n H defcripro
æquale erit. (zinc data rectilineo A æquale quadratum cop-
(titutum elt, quad videlicet ex ipfa EH defcribitur. , Quod
.facere oportebsr. .

r a l EUCL-IDIS-
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’EUCLIDIS -
ELEMENTORUM.

LIBER PEKTIDS. (i

DÉFINITIONES.

I . .. l 0 a l .QUALxs circuli faut, quorum diametri (un: æ--
quales, vel quorum qua: ex centris [une æquales.

.uu ,- .I- fRéaa linea «circulum continger; dicitur, que: contingens
circulum, 8c produéta, ipfum non (cent.

l x .À lu. .
Circuli contingexe fa dicun-

. tur, qui contingentes, fe ipf
non lie-cant: l -

1V.

In circula æqualiter difiare
à centra redite liueæ dicuntur,
quando à centra ad ipfas per-
pendiculaires dudit. faut æ:
quales.

V: 4 .Magis autem .diflare à céhrro°dicitur en, in quam major

perpendicularis cadir. A . *- .- D3 m



                                                                     

7:4 EUCLIDIS ELEMENÎORUM
V1. I I

Segmentum circuli eft figu-
ra, quæ méta linea, 8: circuli
cncumferentla continetur.

° V VIL ’

” Segmenti autem angulus en,
qui rçéta linea, 8: circuli.cir-

- çumferentia compreheaditur.. j

ç circumferentiam, in illa confi-

V111.

In fegmento angulus ei’c, quanda in circumferentia l’egmen-
ti fumatur aliquod unâum, arque ab ipfa ad terminas linea
ejus, quæ bafis cit egtnenti, re- j
(la: lineæ ducantur, angulus
duôtis lineis contentas.

- 1X.- * ,anndo autem continentes
angulum reétæ linea: aŒtmunt

fiera angulus dicitur.

l X.jSeétor circuli cit, quando angulus ad’èentrum comme
rit, figura contenta métis llüClS angulum ’comprehendentibus,

:8: circumferentia abipfis afiùmpta.

XI. . ’Simiiia circulorum feèmenta

I faut, qua: angulosbfufcipiutît æ- .
guaies vel in qui us angu i 2kg
quales’gonfifiunt. . I



                                                                     

L I n E R III. 2 y].
PROPOSITIO I. PROBLÉMA.

Dur circuli centrant invertira.
Sir dams circulas A a c, oportet circuli. A ne centrum in.

venire. Ducatur in ipfo quædam recta linea A a utcunqueà .
8c in punéto b bifariam a feeetur, apunâo autem D ipna natrum;
A a ad refîtes angulps 6 duCta DC in I producatur; 8:.fecetnr b r r.pnmr.
c r. bifariam A in F. dico pun-
ôtu m’a-circuli Aac centrum ’efl’e.

Non enim, fed fijfieri potefi,
fit a centrum, a: aA en on
ducantur. itague quoniam un
en æqualis D a, communie au-

tem Da erunt duæ AD Do. Idnabus É D a a æquales, altera ’3km: 8! bafis 6A æqualis o en! bafi a a; (un: enim exauce. .
centra a. angulus igitur A DG angulo on a eft d æqualîs. yl; Priam
cum autem rafla linea fuper refiam lineam infiflens, angu- ’P ’
los qui deinceps funr, æquales inter fa fecerit, t mans cit 0 Der: ,
uter ne alium angulorum. ergo angulus a D B cit reàus. "4m"-
fed r s un. cqualis igitur cit au ulus FDB angulo
a D a, major minon, quad fieri non pote! . quare a non dt
circuli A ne centrum. fimiliter oitendemus ncque aliud elle,
præter ipfum F. ergo F centrum cit circuli A ne. Œod

mvenire oportebat. . - . .hCor. Si in circula quævis recta linea, lineam quandam [Mû-f
riam 8c ad angulos reaos fecet,in recante erit centrum circuli.

PROF. II. THEOR. . .Sz’ in circamfirentia circuli duo 7mn Mafia [amans
far, 7M ipfa cardan; il. rafla 1mm mira catalan:

cadet. o , ’ v 4Sit circulas Aac; in circumfcrentia ipfius firmantur duo
quævis punâa A a. dico rectam lineam quæ à punCto A ad

ducitur,intra circulum cadereIu- c
maturcnimin matu npunétum .
quodvis a, 8C jungantur. D l D E
DE. Œoniam D Ace’r’t æqualis
in B, erit à angulus D A a æqualis
angulo D 8A, 8c quoniam trian-

guli DAa llatus A a projucirur, - Â B
eritâanuusDenan 011A: ’ v I "and.major, gangulus autegm D A a " fæqualis cit angulo un a. ergo a6 a angulus angulo Dg

° Æ

a y. frirai.

a



                                                                     

56 EUCLIDIS ELEMENTORUM
p 19.primi. eft major. (cd majori c angulo majus larus (ubtendirur. major

igitur cit DE ipfa DE. (cd D a ad circumferentiam tantum per-
tingit. ergo D a non eo ufque protenditur. adeoque pun-
Etum a cadet intra circulum. Si igitur in circumferentia &c.
(&od oportebat demanfirare.

Car. Hinc (1 recta cireulum tangat, in unfco punôta cum

mugit. i .PROF. m. Turion.
Si in circula relia [ramper centrum «11484,. relia»: 1i-

ncam ramdam non dafiam par centrum bifirriam [è-
cet, ad angalo: raflas zpfam jecabit; yaodji ad
angalar "5261 ipfam fécal, è bifarram jecafr’t.

Si: circulus A a c, 8c in ipfo reâa linea pet centrum duôta
et) redtam linefim quandam An non. duétam par centrum
bifariam (ecet in punao F. dico ad angulos redîtes ipfam
(ccare. fumatur enim circuli A ü c

, L Mm, ARC centrum A quad fit a, 8c
- EA E8 jungantur. Quaniam

igitur A F cit æqualis F a, com- E
munis autem FE, duæ A F F F.
duabus B F F a æquales (unt,rSc A B
bafis EA bafi un cit æqualis. ergo I

. &angulusIA F a angulo a F a ae-
I. 8. primi. qualis Il erit. cum autem recta linea (uper rectam infifltens an-
; Defi-xo. gulos, qui deinceps (tint, æqualcs inter (e feeerit, redtus cit c
prilni. uterque æqualium angulorum. uterque igitur A F E. BFE cit

reflua. quare méta linea c1) par centrum duéka reéiam li-
neam A8 non duâam par centrum bifariam (ecans, 8c ad
angulos métas ipfam (acabit. .Si veto c D (ecet A n ad rectos
angulos, dico 8c bifariam ipfam fac-are, hoc cit A F ipfi F B

,æqualem elfe. ii(dem enim cambriens, quoniam a A, quæ
45, Primi. ex centra, cit æqualis 1.: a, 8c angulus a A F angulo d a a F

æqualis erit; cit autem ô: A ne radius æqualis recto BF E.
duo igitur triangula EA F EDF. dubs angulos duobus an-
gulis æquales habent, unumque laïusumi Jateri æquale EF,
commune (cilicet utrifque, quad uni àngulorum.æqualiurn
(ubtenditur. ergo 8c’reliqua latera reliquis lateribus æqualib.

s 16.prîmi. a habebunt. arque erit A F ipfi F a æqualis. Si igitur in cir-
cula reâa linea par centrum duéta rectam lineam quandarn
non duétam pet cenrrum binai-am (ecet, ô: ad angulos métas
ipfam (acabit. quad fi ipram (ecet ad métas angulos, ô: bi-
fariam (acabit. Œod oportebat demonf’trare.

. . ° PROF.



                                                                     

LIBER III. 37
PROF. 1V. THEOR.

Si in circula date 7:84? liner: k invicem fêtent ma
.1an parflntram, [de bifariam non ficabaat.

. 4Sir circulas ABCD; &in ipfo dune redise IÎDCæIAC BD-
l’e invicem (ecent in punéto a, non duCtae par centrum. dico
cas (cfe bifariam non (écure. fi enim fieri potefi, (ecent (de

bifariam, ira ut A a fit æqualis 9 I ’
cc 8C un ipfi un: fumatur-
que a centrum A 8C D girculi,
quad fit F, ô: E F jungatur. quo-I
niam igitur recta linea F a pet
centrum duéta reÇtam lineam . 0
quandam A c non duâam, per
centrum bifariam (ecat, 8c ad
re&os angulos ipfam (ecabit b. quare reclus el’t F a A angu- 6 sa 1313"-
lus. rurfus quoniam reé’ta linea F E reâam lineam quandam
B D non duétam par centrum bifariam (ecat, 8C angulos
retiras ipfam la (ecabir. recrus igitur angulus efi: F a a? oitenm ’
(us autem eli’reétus «Si FEA. ergo F FA angulus ipfi,F E B
æqualis erit, minor majori, quad fieri non poteft. non igitur
A c a D (de bifariam (ecant. (Âme fi in circula dnæ redise
lineæ (e invicem (ecent non duétæ par centrum, (de bifa-
riam non (ecabunt. Œod oitendere oportebat.

PROP.VÎ THEOR.
Si dan circaIÏfe invicem firent, non erit r’pforam idem

centrum. ’ i ’ - I
Duo enim circuli (e invicem (ecent-A a c c Da in’ punél’is’

a, c. dico ipforum idem centrum non elfe. Si enim fieri po-
telt, fit centrum a; jungatur-
que ac, à: en; uteunque du- r c
catur. Quoniam E centrum
cit circuli A 8C, erit CF. ipfi
E F æqualis. rur(us quoniam E
centrum ef’t CDG circuli, æ- q A ’

qualis cit ce ipfi ne" (cd a. Bitenfa efi ce æqualis E F. ergo
i EF ipfi ne æqualis erit, minor majori, quad fieri non po-

teit. non igitur-punétum a centrum cit circulorum ABC
cas. Qrare fi duo circuli (e invicem -(ecent, non erit ipfo.
mm idem centrum. de oitendendurn fuit, F

x.J-’û

PROF. .



                                                                     

31

En; utcunque ducatur: 030-

v F8. rurfus quoniam r centrum
en circulx .c n a, erit c F æquz-

a méritai.

Eucnxnrs ELBMENTORUM

PROF. VI. THEOR.
Si duo circuli fefe intra CMIÏIIgan, ipfimm idem cen-

trum un: erit. .
. . u a a I l rDudemm crrcuh ne c D a contrngant (de mtra m pua-

flo c. drco rpforum non efle idem centrum. fi enim fieri
porett, fit F, jungarurque PC. 8:

niam igitur r: centrum dt cir.
Culi "se, æquahs cit cr ipfi

lis F a. oflenfa autem cit c?
æqualisr B. ergo 8: F a ipfi n
cit æqualis, minor majori, quod fieri non pardi. non igitur
F punétum centrum cit circulorum ABC cos. Quare fi
duo circuli fefe intra continganr, ipforum idem centrum non
erit. ,Qg-od demonttrare oportebat. ’

’ PROF. VIL THEÔR;
Si inæigmli fumure: ali au pauâum famatltr, quad

nordît cemmm circuli, ab en in circulant «du: .
quem) "(Le liners; maxima guidem erit in que
centrum : minima une (cligna: aligna»: autem pro:

" pinguiar ci me par centrum trmgfit, [guiper remotiv-
re major dz et du: tentant armada: ab «d’un purifia
in circulant radent a? utrajque par!" minime.

u Si: eirculus ABCD, cujus diameter un, 8c in îpft A b
fumatur aliquod punétum r, quod non fi: centrum circuli.
Sir autem circulr centrum E: 8c à punao r in circulum
ne!) cariant quædam «a: lineæ sa rc 1re. dico n
maximam elfe, ô: FD rami-
mam: aliamm vero, F3 qui-
dem majorera quam se, a: r c
majorem qua!!! son jungantur’
enim a: cr: en: Et quoniam
omhis trinnguli duo litera 4 re-
liquo (un: majora; çmnt au
kF majores quàm BF. efi: au- r I D.tern AE æqualis sa. ergo 33’s? ipfi AF l’un: æquales.
major igitur cit A r? quàm r a. rurfus quoniam B E cit æqualis
ca, communis autem n, duæ a: a? daubas ce EF fe-

. - " qua esn A e



                                                                     

H

a

LIBER. HI. :9quales flint. Ted au angulas major en angalo on a: bali:
igitur in: bali r: c en: la major. eadem ratione 8c en major bzçpfimi.
cf: quam sa. rarfas qaoniam c F FE majores a Tant: qaam a zo-primi.
G E, æqualis autem G a ipfic n; erant a F F 3-majores qaam ’
a: D. communis aufqratar au. ergo reliquat on major e11:
qaam reliqaa 1:1). maxima igitur efi: FA, 8: En minima:
major vero sa qaam ac, 8: F’c qua-1 Ponajor. dico 6c à
panâo a daas tamarn mazas limas æquales cadere in circulum a . .
a n c D ad amant: partes minima a D. conûitaatar c enim ad c zs-Pflmlo
lineam E r atque ad datam in ca panama a, angalo c a a
æqualis angalas nm: 8c PH jangarar. quoniamigitar o a
cit æqaalis a. a, communis autem EF, daæ on a? daab s’ .
H a a F inquales font: &aagalas c a? cil: æqaalis saga o
a a r. bali: igitur F a bali a H æqualis d erit. dico à unâo J 4- mimi.
a in circulum non cadere. aliarn ipfi se æqualem. l enim
fieri potefi, cadat PX 8c qaoninm FK cit æqualis ne, cit-
qae ipfi ne æqaalis sa; erit 8c ne ipfi F H æqualis, vide-
licet propi aior ci, gaz r centrum matit æqaalis sema-
tiori, qaod ri non po: . Si igitur in circuli diametro a-
liquod panétum famarur, qaod non fit centrum circuli, &c.’
Œoddemonfirare oporrebat.

PROP.VIII. THEOR. - . ’
Si extra circulant alignai purifiant jumaiur, 417m

ab en ad circulant ducatur «damnât linea gua- a
mm ana par centrum Iran en, alfa 1;ch «Manque:
garum quidem, fait in cancana»: circumfirentiam ca- .
dual, maxima a]? que par centrum ’tranfit; alia-
rum autem pfepiyaior çà, qui par natrum, fimpn’.
remotiorc major e . a! earum, 7m: in convexam cir-
camfcrentianfcadunt, minima cfl que? in!" panama

, (9! diamatmm interjicitur; aliarum me 7M opia-
çaiar minima, famper remarier: cf! miner. la; au-
tem mutant 49min à purifia in tirade"! cadrant ad

atrafgue, parte: minimt. - j
Sic circulas A30, 8c. extra circulai!) fumatar aliqaod ’

panama D: ab ce autem in circalam ducatur recta: Iineæ
qaædam in DE me ne: firqae DA par centrum. dico
arum quidem; qui: in concnvam nunc cimmferentiam
cadant, maximam eflè DA, que per centrum traafit s ,86
minimam, qua: inter panétam D 8c diametrum ac inter-
jicitar, videlicer on: majorera nagera DE qaam DE; a: D a

- . majorera



                                                                     

de, EUCLIDIS ELBMENTORUM
majorem qaam Dc: earum veto quæ in convexam circum-
ferentiam H L K c cadunr, quæ propinquior cit minimæ D G
femper remociore elfe miDOrem; hoc cit DK minorera

a r. hajus. qaam D L, 8c p L minorem quanti) H. famatur n enim cen-
[mm circuli A ac, quod fit M, 8:
jungantur ME MF Mc Mn ML. 8c
quoniam A M maquais M E, com-
munis apponaturlM D. ergo A D en
æqaalis ipfis EM MD. fed EM MD

b 2°.Prïmi- fun: majores b quam E D. ergo 8: A D
quam E D cit major. rurfus qaoniam

. qaequalis cit M E ipfi M a, communis
abponatur MD. orant EM MD Poli
M F M D æquales; a: angulus a: M D
major cit angulo F M D. bafis igitur.

c zapflflîh E a bali a D major c erit. fimiliter de-
monfirabimus, a: F D majorera die
(pian; cD..- ergo maxima cit DA;
major autem DE qaam D a, 8: D r
quam Dc major. præterea quoniam,
M K KD (un: majores b quam MD, 8c MG efi æqualis M Xi;

Jâxiom-qn erit reliqua KD qaam reliqua don major. quart; on im-
nor gnan: K0, ô: idcirco c D minima cit. 8: quomam man-
gali M L1) in ano latere MD, duæ reétæ lineæ M K KD ia-

cerprimî. [ra confiitaanrur, cran: e Mx un minores ipfis M L LD,
- quaram MK cit æqualis ML. reliqua igitur DK miner cit
quam reliqaa DL. fimiliter ottendemas, 8c DL qaam Du

. minorem elfe. ergo Do minima cit. miner vero DK qaam
D L, 8cv D L miner quam D in dico etiam duas rantum æqua-
les à panâo D in circulum caqere ad atrafqae minima par-
tes, conflitaatur ad reaam lineam M D, ad datamque in ca

f13-P’imï- panama M, angalo KM D æqaalis f angalus aux, 8: on
jangatar. itaque quoaiam M K eh æqualis Mn, communis
autem M D, du: K’M M D daabas BM M D æquales (natta!-
tera alteri, 8: angalus x M D æqualis angulo a M D, bafis igl-

x 4. Pîîmï- tur me bafi Da et! æqaalis x. dico apanao D aliam ipfi D K
æqaalem in circalum non cadere. fi enim fieri poteflc, cadat
D N. 8c qaoniam D K cit æqaalis D N, 8c D K ipTi a a fifi æ-

: qualis; erit 8c D a æqaalis D N, propin uior fcflicet 1:11me
æqualis remotiori, qaod ’fieri non po c ofleafum cit. bi
igitur extra circulum aliquod punâam (amatar, &c. quod

attendere oportebar. . - .
a

jaRoÉ



                                                                     

a AD-j

x.zA

muas-r ava T*’l’*u*-.-urî*vr u me»

circuli A ac fumpram cit au?
quad punCtum D quad non

z L I En n III. ” 2 i6:
’ IPROP.1X.THEOR.

Si infra circulam fumarur aliyuad flagada, .al ne ab
ca in circula»; radant phare: quant dut ra a: Il-
nea’ caquai"; puaiîum, quad lamina, circuli cen-

I tram erit.

Samatar enim intra circalamiauc panCtam aliqaod, D?
arque à panéto D in circulum a B c cadant plures quarn dans
recta: lineæ æquales DA DE Do. dico panâtum D, quod
flamitar, circuli A BC eflè cen-
trum. Non enim ; (cd, fi fieri

v pardi, fit a centrum, 8: janéta
. DE in FG producatar. ergo "
F6 s diamerer cit A 2c circuli. a [De-Ç 1.7.; .
inique qaoniam in Fa diametro FM"-

.efl: centrum circuli, maxima quidem erit on, major! ail-6 7. Min I
rem Dc quam D u, 8c D a quam D a.. fed 8c æquaics, c quad c et h)?-
fieri non poteü. non igitur a centrum efi circuli ARC. fi-
militer ofiendemas neque aliud punCtum centrumeiTe præ-
ter ipfum D. ergo D circuli ac centrum erit. (kodopor-
rebat denionürare. ’

PROF. X. THEOR.
cama; uranium in play-flan, qui»: dupât" puma

mm finit.

Si enim fieri potei’c circulas A ac circalam DE F feeet in
, pluribus punais, quam duobus; nempe in a, a, F, 8c cir-

culi une centrum famatur, quod (in rayée in; K0 KF jan:
gamin. Quoniam igitur intra A
circulam D E F- -fam tum- efi
aliqaod panama x, quo in
crrcaium ’D a F incidanL pla-
tes quam duæ reaz linea: au .
KG K F æqualeç, erit punétum-
K circuli D F. F centrum a. cit I
autem 8c circuli A B c centrumj i O
5 x duorum igitur circulomm, qui fore redut, idem émir
centrum, quod fieri non poreih (liure circula! arculumin

a ’ I planions,

a 9. hujus.

ln Ex. Il".



                                                                     

62 EUCLIDIS ELEMENTORUM
pluribas quam duobus punais non (ecat. de opprtebat
demonftrare.

, , PROP. x1. THEOR.
Si duo circuli jèfe ému: contingaat, & fumanmr cen-

tra iplbram; reâajmea ipfiram centra conjungea:
[modifia in circularum cannât"): cadet.

o Duo enim circuli au c A D a fefe iotas contingant in [IF]!!-
âo A, 8: fumarur circuli quidem a a c centrum-quod t F ;
circuli vero un a centrum a. dico reaam linearn à panéto
c ad F daétam, fi producatur,
in punlÇtam A cadere. non e-
nim, cd, fi fieri potel’c, cadat
ut I-GDH- &ÀF AGjangan-
tur. [taque quoniam a c G F .

a ao.primi, majores a (par qaam F A, hoc
cit quam F H, communia au-

’ feratur F’G; reliquaigitar ne i B .
major cit quam reliqua ou. [cd ac cit æqaalis en. ergo:
c D ipr o a cit major, minor majore, qaod fieri non po-
reit. non igitur à panéto F ad c daàa reéta linea extra

,conraaum’a cadet. quare in ipfum cadi: neceife en. Si
igitur duo circuli fefe intus contingant, méta linea ipfo-
rom centra conjuagens, fi producatur, in contadam circa-
loram cadet. (yod oportebat demonitrare.

l PROP.XII. THEOR.
.9 duo circuli extra coutingant, rafla linea ipfar-

mm naira conjuagen: par coatafium nitrifiait.

Duo enim circuli Aiic un: (de extra contingant in;
panâo A, 8c famatur circuli quidem ARC centrum qaod
fit F: circuli vcro un; centrum c. dico reâam Macula;
quæ à panétoF ad G daci- Bi E
tur, per contaôtum A maf-
îre. non enim; fedrfi fieri ,
potelt, carda: ut Fcnc: 8c
FA a c jungantur. noni-
arnigitar F centrum et cir-
culi ABC, erit AF æqualis

, Fc. rurfus qaoniam o cen- . . .tram en: un; circuli, erit au ipfi o D æqualis. ofienfa-
cit autem, 8c AF œqaalis’r c. (am igitur FA ac ipfis Fc
D a agonies, ergo rota ne major cit quam un ne. lied a: -

. L omîtæ



                                                                     

L133]! III. . 63’miner a, qaod fieri non potelî’. non igitur à purifie and c aao.primi.’

dacla rafla. linea per conmâam A non tranfibit. une .
ipfum tranfeat necelfi: cit. Si igitur duo circuli efe extra
contingant, recta linea ipforam centra conjungens per con:
taétum tranfibit. QIOd oportebat demonltrare.

. PROF. X111; THEOR.
Carmin: circula»: mon coalingit in piranha! panai:

quam’aaa, [ive 1mn; fia: carra cantingat.

Si enim fieri porcit, Circulum 43cv circulas En F D con.
tingat, primam intas, in pluribas panais quam uno, vide-
licet in un: a: famatur circuli quidem A nDc centrum a,
circuli veto ŒBFD ccntram au. ergo-recta linea qua a
panera c ad a dacitur, in ôta a a, D a

cadet. cadat ut BGHD. quoniam G
centrum cit circuli a B D c, erit a o ipü
en æqualis. .major igitur efi: ne qaam
au: 8: au qaam un malta major.
rarfas quoniam a centrum el’t EBFD
circuli, æqaalis emmi ipfi HD. atqui
citerai eIt ipfa malta major, qaod fieri
non pareil. non igitur cirCalas Circu-
lum intas contingit in pluribus punétis,
qaam une. dico etiam neque extra con-
tingere. fi enim fieri potefi, circulas
A c 1c cireulum A a Dc extra contin at ,
in pluribus punais quam une, vrdelicet in ac, 8: Ac
jungatur. itaqae quoniam in circamferentia utro e
circuloram A son ne: fampta fun: duo purifia au, ;
méta linea, que: ipfa conjangil intra utrum ue ipforum ca-
detb. (cd intra circulum aidem A a DG ca t, extra caca-6 a. bujad
lum veto acre, qaod e abfardam. Non igitur circulas
circulurn extra contingit in pluribas panais qaam ano.
ollenfam autem en: neque iotas contingere. circulas igitur
circulum non contingit in. pluribas punchs qaàm lino, five
incas, five extra contingat. Œod oportebat demoalirare.

PROF. XlV. THEOR. A
[a circula (gaule: m9.: linea: «ramifier à centra

diflaat: à me aqualitcr à centra diffama inter
je [ont raqua a. t. ’
Si: circulas A a c D, 86 in ipfiiæqaales recta une: A a c D.’

filao cas à centra aquilin: dinar:r Sanaa" enim circag

r - . - a un

"bhakti
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- A ne!) centrum quod fit a, 8c ab ipfo ad An cn perpent
djculues ducàntur ne a a, 8c A a ne jungantur. Quomam
igitur refit: linea quædun et centrum duâ: IF manu:
lineamqùandam A a non mitan) pet centrum ad reétos

a 3. huju3.3ngl1105 (cent, a: bifariam ipfarn recabic s. quatre A F cit a.
qualis en, ideoque A8 ipfius , c
A F dupla. ezdem ratione, 8c
on dtïpla. cit cc. arque eÇt
A8 ip 1 c D æÊualis. æquahs
igitur 8c A? Îpl cc. ôcquo- o
niaun A8. efi æqualis ne, erit
8C quadratum ex A a quadrato «
sa: se æquale. (cd quadrato a

1, 47,P.imi,guidetn ex ne æqualia (un: ex A? F a quadras 5, reflua
, A enim’ angulus en: ad F: quadrato autem ex a c æqualia (un:

quadrant ex ne G c, cum angnlus ad G fit reaus. quadraça
igitur ex AF en zqualia (un: quadratis ex ce ce, quo-
rum quadratum ex A? quadrato ex ce æquale, etenim æ-
qualîs cit A F ipfi cc. reliquum igitur quod fit ex F a: qua-
drunm æquale eft reliquo quod ex sa; ac propterea F5".
ipfi sc-ei’c æqualis. in circulo autem æqualiter difiare à cen-
tro rec’tæ lineæ dicuntur, quandO’ à centra ad ipfas perpen-

c 4. def,1.u.diculares duâtæ æquales arum. et o A B c n à centro æqua-
il". liter dittanç. Sed f1 A B c D saqua iter difient à centra, hoc
I Hi," zqualisfit F E ipfi ne; dico A a ipfi c D æqualem efle.

, iifdem enim conltruétis, fimiliter oftendemus A B.duplam
eflè npfius un; c D duplam ipfius cc. 8c quoniam æquz-
lis efi A n: ipfi 3c, erit ô: ex Al quadratum quadraro ex
E c æquale. fed quadrato quidem ex A s æqualia b (ont qua.-
«aux E F n: quadrato autem ex ne æqualia 6 quadrant
ex se G c. quadrata igitur ex en FA quadratis ex sa a c
æqualia (nm; uorum quadratum ex ne æquale cit qua-
draco ex a F, et enim KG ipfi a F æqualis: reliquum igam-
ex’ A 1? quadratum æquale cit reliquo ex cc. ergo A? àpfi

u- ncc elt æqualis. atque cit LB iphus A: du la, ô: c1)
p13 ipfius .c c. ln circula igitur æquales re æ linea: saqua-
liter à centra diltam. En uæ æqualiter à centxo dittant,’
inter fe funt agnates: n°3 oportebas demonflrare.

a PROF.



                                                                     

LIBERIII. a;PROF. XV. THEOR.
In circula maxima guident efl Æameter. divan: ocra

figuier ci in par minant tranfil, re-’ [emper prap

motion major «fi.

’ tSitjcirculus A aco, cujus diameterx n, centrum a 5 a:
propinquior quidem diametro AD fit ac; remotior vero
se. dico AD maximam eflê,& ac majorem quarra ac. Du-
cantur enim à centro a. ad ne FG perpendiculares au e x.
8c quoniam nc propinquior cit ei qu: pet centrum [rang
fir, remotior autem ne; erit M A B iEn quam a a major. pona- "F
tur ipfi E a æquahs a. L, a:
pet L ipfi E K ad reétos an-r d
gulos duCta LM in N produ- x H
catin, 8c jungatnr jam EN
sa sa. quoniam igitur au
cit æqualis a L, erit 8c ne ipfi
M N æqualis s. rurfus quoniam - c
æqualis cit a; ipfi KM, 8c DE ipfi EN, erit ô: A!) ipfis M a

a I 4. hujus.

. E N æqualis. (cd M E a N i majores fun: quam M N; ergo 8c 6 zo.primi.
A D major en: quem M N: ô: M N en: æqualis ne, erit .
igitur AD quam ne major. (Ëuod cum du: 3M EN duabus
en ne æquales fiat, angulu que M EN major angulo pas,
ô: bafis M N bali a c major c erit. oflenfa autem ef’c M N æ- c www;
.qualis ne. ergo a: ne quam se efi major. maxima igitur
cit A n diameter, 8: ne major quarn po. anre in circula
maxima eit diameter, aliarum vero femper propinquior ci,
quæ par centrum tranfir, remotiore dt major. de de:
monitrare oportebat.

PROF; xvx. THEO’R.

’95; dhamma circuli au! raflas angulo: ab extremitate
daman and!) extra circuiam: (9» in 10mm qui in- "
ter reliant (imam, (a: a) cumfirmtiam interjicitar
citera relia linea non cadet: à fimicircali angulu: v
armai «gala 1167410 reâilmea major 411; "ligua: a
autem mmor.

Sir circulus ARC circa Centrum D, 8: diametrum A8. °
dico reâam lineam, quæ à punéto A ipfi A a ad rectos an:
gulos ducrtur, exrracrrculum cadere. non enim 5 fed, fi fier:

’ potelt,



                                                                     

(a EUCLuns ELEMENTORUM
patefi, cadat intus, ut A c, a: n c jungantur. itaque quoniam
æqualis efi: DA ipli oc, erit 8: angulua D a c angulo A cr:

a 5. rîmi. æqualis 4s reclus autem cit D AC Il; ergo 6c A c D cit retins 5
6 ex yp. ac ’pr terea anguli un c ACD (imbus reâis squales funt.
, 174mm. quad cri non patch: r. non igitur à

punâa A ipfi 13A ad reétos angulos

- Cduaza cadet intra circulum. Emilirer
aflendemus neque in circumferen- A
tiam codera extra igitur «du ne- B
cefiè efl. cadet ut As. dico in lo- Acum’qui» inter redan lineam A a ô:

7 circumferentiatn cru interjicitur,

a! 11.,tîmi. ris d ducatur ne. 6c quoniam reclus

a:9.primi.n ne, erit on nana ne major o.

i majore, quad fieri non pateit. non

f ex prin:
deman-
(intis.

alterna: reétam lineam non cadere.
fi enim fieri potelt, Cadi: ut FA,
8c à pünôto D ad a A perpendicula.

cit angulus AG a, minor autem recto

.æqualis autem e on ipfi on. ma-
jor igitur en Du ipfe ne, minot

igitur in locum qui inter reétarn’li-
neam se circumferentiam inter’icitur, alter: reâa linea.

- cadet. -dico præterea angulum micirculi, qui maline:
13A, accircumferentia au A continetur, amni nngulo icuto
reâilineo majorem de; reliquum vero canteotum circum-
ferentia cru, 6: refila linea A a omni angulo Mili-

-alineo elfe minOrern. fi enim et! aliquis angulus reâilineus
courus major quidem contenta recta linea à A, 6:: cru cir-
cumferentia, sur aliquîs minor contenta c H A circumferentia,
a: recta linea A a, in locum qui inter circumferentiam c H A,
8c reâam lineam A): inteijtcitur, cadet cliqua refis, linea
qua: faciet angulutn majorer!) quidem contenta recta linea
B A 8c cru circumferentia, qui feilicet mais lineis con-
tinetur, minorern vero contenta circùmferentia c H A, 8c A I:
ne: linea, non cadit autem!" : non igitur erit angulus leu-l
tus qui mais lineis continetur, major angulo contenta
recru linea 8A, 8c c a A circumferentia; neque miner con-
tenta cncumferentia c H A, a: A a refit: linea.

en. Ex hoc manifefium en reélam lineam qua: ab ex-
tremitate diametri circuli ad métas angulas ducuur, circu-
lum contingere, 8c reétarn lineam contingere circulum in
una rantum punâo, quoniam que occurit in duobus punâis
intra ipfum cadine: oitenfum el’c. .

. . P R O P.
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ll’LInxx 11L l d’y;
PROPJCVII. argon, ï

A dm pongo "au": [imam d’une grue dam air;-

i adam contigu. ., Sit datum quidem panama A, dams autem circulus n en:
oportet a punéto A reétatn lineam ducere, qua: circulum
ne n contingat. fumatur enim centrum circuli a; ô: jouas
ne? centra quidam a, intervalle-autem n A circulus ne

d cribatur: a: àpunCto a a h’ fi sa ad reâas anguloe A
catur ne: junganturque

En? a a. dico à punéto A
duaam e02: A: quæ circu- G
1mn 3c ocantingit.quoniam
enim a centrum eft circulo-

o r r.primî.-

tunnel: ArG,eritzAæ- -. . i iquais sa, 8e au ipfi en. du: igitur AS. en duabus a:
En cquales flint, 8c angulum communem continent, qui du:

’, ad a. ergo bali: ne bali au cit 6 æqualis, triangulumque a (najas.
DE? æquale triangulo un, a: reliqui anguli reli nia an-
gulis. ualia igitur et! angulus e tu angula en a. en F
reflua e .q are &reétus un: atque cit sa ex centra. H q

æ autem amena circuli ab extremitate ad reétos ulqs.»
cimr, circulurn contingit r. ergo au contingit ciron un. c (Fatals;

A data igitur pondra A duâa cf: refila linea au qua cireur 5")!"-
lum ne a contingit. (uod facere oportebat. i .,

PROF. me; Turion; I, .
Si circulant mirage; guzla»; "3a lm, à «nirvan-

Iem in couteau": "au lm. ducatur, en ad contan-
gentem perpendicularirerét. I ’ -.
Circqlum enim a a c’cOntingat quœdam recta linea un in

planète c à 5: circuli un centrum fumatur a, à que ad: c
ducatur a c. dico ac ad i- L .
pfam DE perpendiculairem-
efiè. fienirn non ira fit, duo

. carur à unéto F ad DE per- F - .ndicu aria I ne. quoniam I a infini...gin" angulus FOC reflua en,

erit son acutus 6, ac propte- 4 b serinai.»m me angulus major angu- la c aï
la aco. majorem autem angulum majus lama crantendit. n9.primi-.
major igitur en: ne quàm sa æqualis autem rc ipfi sa

* E a ergo
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ergo FB ipfajc cit major, minor majore, quad fieri non
poteü. non igitur ne. cit perpendicularis ad DF, fimiliter
oitendemus neque allam quampiam efle,prœter ipfam ne.
ergo F c ad DE cit perpendiCularisLi Si igitur circulum can-
tingat qnædam méta linea, à centra autem in contaôtum reâa
linea ducatur, car-ad contingentem perpendicularis erit. *

l mon aux furax.
Si circulurn mariage: igaadamiraâa lima, a cantaâa

un»: ad rafla: angula: contingemi "(La lima du-
catur: m ca circuli centrum erit. ’ l ’

A

Circulum enim A a c contingar quædam recta linea DE in
c, &à punôto c ipfi ne ad rectos’angulos ducatur çA. dico
in ipfa Ac circuli centrum elfe. non enim 5l (cd, (i fieri parait,

fit r centrum, &jun azur cr. a a iquoniam igitur circu urn A ac a
contihgit quædam reéta linea
-n a,’ 8c à centroad conta:
’dum duéta e11 17C; er’it ac «

ad iplîam DE perpendicula-
418.hujlu.TÎ8 t. reétueigitur angulus cit - q H

Tan. cit autem 8c ACE re- I D , I n -a a: byp. anet. ergo ace-angulus eit- æqualis angu o’ A c a, minot
1 majori,,quod fieri non oteit. non igitur a centrum cit A a ’c

circuli. fimiliter oiten emus occlue aliud aliquodieflè præ-
terquam in ipia AC. (ème fi circulum contingat quædam
rem linea, à contaâu autem ad naos angulos contingenti
retira linea ducatur; in ca circuliverit centrum. mati de-

monfirare aportetnt. . t - z
attenant. THEOR..

In circula angaIm, qui ad centrum, duplex ejm
gai ad circumfcreatiam a]! *’ guanda’circumfirm-

’ dam tandem pro bali bahut. , I ’
Sir circulus A]; c, ac cujus centrum quidem angulus fit

B ac, ad circumferentiarn vero a A c, 8c eandem circumferen-
tian! ne pro bali habeant. dico a ac angulum anguh B A c
duplum du. jungatur enim An, fit ad a producatur. ita-
que quoniam a A cit æqualis a a, erit 8: angulus a An an-

. Ï. p,;.,,;,gulo au a æqual’u. anguli igitur aAn au duplices. (En:

. A 1p rus
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que DE ad G producatur. fi-

LIBERIH.” -i a,ipfius anguli a A a, (cd angulus BEF cil: æqualis I» angulis j 314mm],
a A a a a A; ergo; a a a angulus’ anguli 2A a cit duplex. ea- . . l
dem ration: 5c anguius F a, c , ’
duplex cit ipfius EAC. totos
igitur BIC tarins aAc du- V
plex erit. rurfus infleétarur, 8:
n alter angulus une, junéta- .

militer oitendemus angulum A
est angüli onc duplum et? .. , 1,.- , 1 ’ n
(e; quorum c a a duplus cit ipfiua o D a. ergo reliquus a ac
reliqui BDC cit duplus. ln circula igitur engaina qui ad
centrum, duplex cit ejus qui ad circumferentiam. cit, quando
cireumferenriam candem pro bali habeant. (kraal oportebat

demonitrare. a ’ - . . ; , i A.
91101)me THEÔR.

In circula, qui ira codent figmcnlofimt, engin]; inter

agneler fiant. : - j ’
Sir circulus nous, 8: incode (egmcnta 8A en an-

guli fiat BAD sa D. dico cos inter fe æqualeseflè. fuma»,
tur enim circuli axons centrum quad fit. a: junganture

que DE F1). aniam an- l - - -gulus" quidem a a a cit ad
centrum, angulus vero 8A D .
ad circumferentiam, 8c cir-4
cumferentiam eandem a c D
pro bafi .habent 5 erit BF D
angulus a anguli BA a .du- r
plus. eadem rarione an- Q ’ z
gulus un) duplus cit etiam anguli a a a. ergo angulua
BAD angulo un ualis erit. fi angulrrMD BED funt in
fegmentaminore fe icirculo, ’ i A E
ducatur A a, eruntque amner v
anguli trianguli ABG æquales -
b omnibus angulis trianguli B
pas. 8c anguli AB-E ADE
funtlæqualea per haâenus de-
moniirata, 8: anguli A a a
DG a funt etiarn æquales c, adr I
verticem enim (ont: qua’re 8c reiîquus a A a ’reiiquo a a n æ-
qualis erit. ln circula, igitur qui in-eodem regm’ento font an-
guli inter [e æqualea (ont; ’ngd opartebatdemonitraie. V

a; ’ mon,

a ne. linier;

’ 6 g:..prïmi,

a r ;.p:in:.i,
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PROF. XXIL THEOR.
àandrilaterorm 9M in circuli: Jcfi-ribmtur, aigu]?

.appojiti dauba: "au dyade: [un
Sic circulas A n n c, 8c in ipfo uadrihterum n D c dico

angulos ipfius oppofitos duobus is æqualcs elfe. jungan-
’ tu: A D ne: qupnhm igitur ornais trianguli ne: anguli duo-

: 3:.Primî.

6 3.x. bijou.

bus mais (un: æquales a, cum triinguli ne (res anguli
ÇA B A B c Bc A æquales duobus mais. Ted angulus An c en:
æqualis à angulo ADC, in co- .
dem au) [ulnt fegmento îl-
Dc. us-A’cnæ au
ipfi A tafia! faut in 23e!!!
A c D n fegmento : toma igitur

jugulas une angulis ne , 3 -c. A ca æqualis efi. communia :p-I
ponatur la c mgulûs; en)!!! ’
anguli si c 413c non-angulia BAC une æqualcs. [cd
sa c A ne AC a fun: æquales a duobus mais. ergo 6: an-
guli BAC n D c duobus mais æquales crunt. fimilitcr offen-
dans angulos quoque a a D A c D duobus mais erre saqua-
les. Œadrilaterorum igitur, quæ in circulis defcribuntur,
anguli oppofiti duobus mais æ uales (nm. uod o 11e-

bat demonttrare. q Q po
mon xxni; THEOR.

. Super «de»; m9: linea dan circularmjègmun fini- I
lia, à inæqualia a; «de»; puna mon mgflitumlar.

Si enim fieri potefl, (upas; cadem «au linea A l duo dm:-
lorum fegmenta fimilia, 8c inæqualia confiimantur ex «du!

. parte ACE un; ducatur»

a Def. u.
hujus.

g xs.primi.

que ACD,& en BD ’ungan- D
tur. itague quoniam egmen- c
mm ACE fimilc cit fegmcn-
to A D a, fimilia  autem cir-
culogum fegmenta fun: me
angulds filfcipiunt 4 æqua es; A , ’ B
erit A en angulus æqualis an- o v
gulo A un, encrier interiori, quad fieri non paraît à. Non
igiçur fuper eadcm méta linea, duo circulorum fegmema (imin-
lia, 8C inæqualia ex «dem. parle commença. (219:1 de-

monitme oponebat,  P R 0 P;
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K

L 1 n a n 111. 7:
mon xx1v. THEOJR.

g Super agnelin: "Si: livet: fimilia circulomm Te -’
menu inter fi agnelin faut.
Sint enim Taper æqualibus nais lineis A a c D Emilia cir- i

culorum fegmenta ne n tr D. dico fegmentum un feg- .
mente on æquale elfe. âpplicato enim au fegmento

.fegrnenro c en, 8c pofito . ’punâo quidem A in c, reâa

vero linea An in en; con- E rgruet 8c a pumSturn punéto GD, proprerca quad An ipfi ’

en fit ualis. congruente A . ne ntotem re linea au refiæ
en; con ruer 8: AEB reg. cmentum egmenro c F n. enim AH. congrue: ipG c D, reg-
mcnzum autem A E a (egmento CF D non Congruet, fed per-
mutabitur ut ce D, circulas circulum in pluribus quàm duo-
bus punais (corbin eténim circulus c G D circulum c ru fe- i
car in pluribuq punâtis quàm duobus, videlicct in punais c,
G, D, quad fieri non tpotcft. non igitur congruente rucha ro.hujus;
linea A a mât: c1), non congruct 8c un (egrnentum (cg--
mento c FD. quare congruet, a: ipfi zquale erit. Super zoua-
libus igitur’reâis lineis Emilia circulorum fegmenta interfo
æqualia funr. Quod oportcbat demonfirare.

PROF. XXV. PROB’L. .
Cirmli [agneau dm defcrihre circulant cujus cf? l

fagmnmm, o ,
Sit damai circuli fegmenturn ARC. oporret defcri-

bere Circulum cujus A ne cf: fegmentum, Secetur
4c bifariam a in D: 8c à punào D ipfi 4c ad rcâosuoærimi.

anguios ducatur 6 4 6 [Lyrimhne, a: A a. junga-

. . B B ftur. vel igitur an- n e ’ .gulus un) major
efl angulo sa D A. N C
vel miner, vel ipà E ’ A Dæqualisfit primam A D g rmajor,&ad redan: a .lineam 13A, atquc ad datum in-ea punâum Alconfiituamr
angulus n A r. æqualis c angulovA a D; 6: D a ad n producatur, p 2.3.pnmî. l
jungaturque se. quoniam igitur aggulus un; cit æqualis

4- ,aneulo. .
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a 6. priai. augulo n A E, d erit 6c n a redira linea ipfi a A æqualis: 8: quo-

niam un cit æquaiis Dc, communis autem DE, duæ A D
Dzduabus cn DE æquaies flint, altera alteri; 8c angulugi

r ADE æqualis angulo con, reétus enim uterque cit. ergo
86 bafis A E bau ’

. 4.. primi. ce cit œqualisnfcd 3
l

oficnfa cit A E æ- r B Rualis un. quare Æ .
ne ipfi ne cit c læquaiis,ac propte- à E , oie c A n

rez tres rcétæ li- A D Vnez AE a B ne in-
ter fe æquaies flint. centrai itur a, intervalle autem unâ ipfa-

f 9. hujus. rum A a La E c circulas de criptus etiam pet reiiqua f trant-
ibit punéta, 8: circulus defcriptus erit. quare circuli (eg-

i mento dato defcriptus cit circulus, cujus fegmemum cit.
(cd a: illud conflit, fegmemum une femicircuio minus

g Car. 3: eflè; propterea’quod centrum ipfius’extrn cadit. g fimiliter,
58- 3» 8C fi angulus au) fit æqualis angulo n A 1), faéta A-D æquali

attique ipfarum un oc, erunt tres reâæ lincæ au Da D c
inter fe æquales, atque erit n circuli defcripti centrum, 8c

à Car. au ’fegmentum A n c femicirculus. b fi vero angulus A a D minot
fifi 1- fit angulo un); confiituatur ad rectum lineam 8A, ô: ad

punüutn in ca datum A, angulo A B D æqualis angulus BAR
mm fegmentum,A 8C. erit n centrum in ipia n n, arque erit
A 3c fegmentum femicirculo majus. Circuli igitur fegmento
dato dcfcriptus cit circulas cujus fegmcnrum en. Qui fa-
cere oportebat. .

. * P-ROP. mon. THEOR.
In requalibm circufi: «agneler angulï æquàlièm I in-

fiflunt circumferentiir, five ad centra, five ad cir-

x

cumfcrenliu infiflant.
Sint æquales circuli zinc par, 8: in ipfis æqualcs an-

’ guii ad centra quidem nec sur, ad circumfercntias vero
BAC EDF. dico axe cir- A .. Dcumfcrentiam circumfercnï
tiæ E LF æqualem clic. jun-

gantur enim ne E F. QIQ- G H
niam æqunlcs funt A ac D EF

circuli, erunt 8e quæ ex ccentris æquales. duæ igitur B E P
un chuabus EH ranz- K 1.quaics finit: a: angulus ad a æqualis angulo ad a. erg: à:

o ’ a s
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1.1.3311. III. v : 73bafis a c bafi En cit A æqualis. rurfus quoniam œquaiis eût. 4, prima.
anguius ad A anguio ad D; fegmentum une fimilc la crin Der. u.
fegmento cor: 8: funt fupcr ægualibus mais lineis ne EF- hui".-
quæ autem friper æqualibus redis iineis fimilia funt circulorum .
fegmenta, inter fe æqualia c mut. fegmentum igitur a A c feg- c 14- hmm
mento a: DF cit æquale. (cd a: totus A ac circuius æqualis
en toti DE F. ergo 8c reliqua circumfercntia a K c reliquæ

,E L F æqualis erit. ln v ualibus igitur circuli: œquales an- .
guli aequaIibus infiflunt cucumfcrentiis, five ad centra, five
ad crrcumferentias infifiant. (li-cd oportebat demonfirare. .

PROP- xxvn. THEOR..
In 3714411514; circuli: angnli qui aqualibu: infiflpnt

cirmmfirentii: inter f: «squale: fant,five ad centra,
five ad circumfirentiar infiflant.
ln æqualibus enim circulis A3 c DE p, æqualibus circum-

ferentiis a c E F infiflant anguli ad centra quidem 89’ c a H F,
ad circumferemias vero n A c au p. dico anguiurn ne c an-
gulo n H F, 8c angulurn BAC
angulo a ÔF æqualem elfe;
fi quidem igitur! angulus
ne c æqualis fit angulo EH F, a.
manifcltum cit angulum
quoque B A c anguio a D F
clic æquaiem. (in minus,
unus ipforum et? major. fit .
major nec, 8c conitiruatur ad reôtam iineam ne, 8c ad
punétum in ipFa c, anguio EH F æqualis a angulus ne K. a:- 42;.prîrnï.
quales autem anguli æquaiibus iniittunt b circumfcrentriafizahuim.
quando ad centra fuerint. ergo circumferentia BK æquahs
cit circumferentiæ En. fed circumferentia Il? æqualie cit
ipfi 8C. ergo 8; 13x ipli tac-eu aequalis. minot minon,
quad fieri non potefl. non igitur inæqualis eQangulus ne c
anguio n H F: ergo en: æqualis. arque cit anguh quidem est;
dimidium angulus qui ad A; anguli vero n H F dimidium qui
ad D. anguius igitur qui ad A angulo qui ad D cit ualrs.
ln æqualibus- igitur circulis, anguli qui æqualibus in ifiunt
circumferentiis inter (e æquaies (ont, five ad centra, five ad
circumfcrentias influant. QIOd oportebat demonflrare.

PROF.
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In ægualtbm Chenil-J myrtaie: m9.: linea! renflera»-
lia! 47min enferrant, majorent guident majori, mi-

. ’0ch me rumen.

Sint æquales circuli A ac D r: F; 8c in ipfis æquales redan
linea: a c E F, ou: circumferentias quidem a A c a D F ma.-
jores auferant, circumferentias veto ne c n H F minores.

- dico circumferentiam on c majorem majori circumferentiæ

une, 8c minorem circum- *A Dferenriamincc minori EH?
æqualern elfe. fumantur *

. ., mucron centra A circulorum.
K, L, Junganturque si: KG

EL,VLF. (?oniam circu- B cr l li squales unt, crunt 8: l H4, bd, ,, quæ ex, centris æqualel fi. Vhujus. duæ igitur un ne funt zquales duabus ct. un: 8c bali:
BÇ æ ualis cit bali 51:, ergo angulus n ne au lo a L F cfl:

c a. primî. ræqua is: æquales autem anguli cqualibus in (tunt circum-
dathujns. ferentiis, quando ad centra fuerint d. quare circumferentia

BGC æqualis cit circûmferentiæ une, fed 8e totus une
circulus toti DEF efl: æqualis. reliqua igitur circumferentia
n ac reliquæ E D F œqualis erit. ’ Ergo in æqualibus circulis
æquales reâæ liriez circumferentias æquales auferunt, ma-
jorem quidem majori, minorern veto minori. Œod de-
monftrare oportebat. -

PR 0P. XXIX. THEOR..
In agnelin: circulir, 4’ cale: circumfirentia: tque-

I:.r m9: [une fait! l t.
Yidefigur. .Sint æquales circuli ne D 37: 8c in ipfis æquales mu-
PNP: Prm- mantur circumferentiæ nec sur; 8c ac a r jun unir.
4mm dico même: linceul 3c refit Il? æqualem elfe. unan-
a x. hujus. tur enim centra n circulorum x, 8c jungantur a x

xc IL Dr. quoniam igitur-circum ria nec cit æ-
qualis circumferentiæ un, erit 8c angulus BKC angulo

barbifias. B t. r æqualis 6. a: quoniam circuli A ne on film æqunles,
e Def. x. &quæ ex centris æquales crunt c. duæi itur a: xc fun: æ-
hujus. quales duabus E L L F; 8c æquales angu os continent. .quare
a 4,. primi. bafis ne bali EF cit dæqualis. In æqualibus igitur circuli;

æquales circumferentias æqualcs méta linea: fubtendunt.
Qyod oportcbat camouflera. ’ 7 v - ’

y I - v P R 0 Pa



                                                                     

1.1351 III.i ..
.PROP. XXX. PROBL.

Datant circumfiren’tiam brfm’am fente.

Sir data circumterentia A D a. oportet une circumferen-
tiarn bifariam recare. Jungatur a a, 8c in c bifariam A feeetur:
punCto autem c ipfi A a ad rectos angulos ducatur c D. 8c
Jungantur A D on. quoniam
igitur ac et! aequaiisi ce, . a D.
communis autem cD, duæ
ac en duabus ac CI) æ- .
quales funt: 8c angulus Ac D
æqualis angulo inca-retins
enim uterque en: ergo bali: A
AbblfiBD cit! is. æ. 4qualea autem méta inca e circumferentiaaæqualea auferunt,
me circumferentia A!) circumferenriee. un æqualis erit.

En." circuererentia bifariam («la ell. (yod facere

opo . a i

B

PROF. XXXI. THEOR»
ln circula «gala, qui in jèmicircnln, "au: efi, gui
; me in, mjnri figurante, miner efl man, épi in

minon; major n60; à inficper majorât guident
[egmenri augurât: "a. major efl, "mon: une fig-
menti augnlm "En minot. . i
Sir circuius a a cn cujus diameter a c, centrum autem a.

8c jungantur sa ac 4D De. dico angulum quidem qui
en in remicirculo Bac refinrn elfe, qui vero in fegmenno
A 5c majore femicirculo, videlicet angulum A ne, minorem

elfe reâo, 8: qui cit in feg- .mento A D c minore (enlioit-
culo, hoc elf angelot!) A DG,
recto majorem. Jungatur ne,
8c 8A ad r: producatur. ita-
que quoniam un cit æqualis .
ne, erit 8c angulus EAB,’
angulo a au æqualis g. rurfus .
quoniam AE elt æqualis ne, a: angulus ace angulo ca:
quelle n erit. totus igitur angulus a A c et! æquahs duobus
une Ace angulis, elt autem, 8c angulus FAC extra tri-
angulum a ne, duobus A ac A ce æqualis t. angulus igitur
"BAC en æqualis. angulo rac; ac propterea uterque ipfo-
mm reflue r. quare in femicirculo sa c angons-ut: me)?

l ’ e .ô
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a ranima)

6 4.. prîmî. I

us. huila.

a 5.. primi.

ü 3:..ptimî.

e Der.
io.ptirni.



                                                                     

76.

d t7.prîmi.

e u. hujus.

EUCLIDIS ELBMENTORUM
en. 8c quoniam trianguli A a c duo anguli A8 C n A C duo-
bus métis lunt d minores, reâus autem un C, erit A ac an’
gulus reéto minor, algue cit in fegmento ARC majore fe.
micirculo. quod cum in cir-
culo quadrilaterum fit A B C D, e A
quadrilaterorum vero qui in i ’
circulis defcribuunrur, anguli ioppofiti duobus métis fin: e æ- B c
quales: crunt A a c A Dc an-
guli æquales duobus métis, 8c v
angulus A B C miner en: reâo,

. reliquus igitur A DC reéto major erit, arque cil: in fegmento

f Def. in.
priai.

ADC minore femicirculo. dico præterea majoris l’egmenti
angulum qui continctur A 3c circumfercntia, 6c méta linea
AC reCto majorem elfe; angulum vero minoris fegmenti,
contentum circumferentia ADC, 8c méta linea A c reâo mi-
norera. quad quidem perlpicue apparet. quoniam angulus
qui re&is liucis RA AÇ continetur radius cil, erit 8c con-
tentus A ne circumferentia, 8c recta linea A C reâo major.
rurfus quoniamqangulus comencus mais lincis CA A? re-
étus cit, erit qui continetur refila linea ce, 8c ADC cir-
cumferenlia; miner recto» - ln circula igitur angulus qui in
femicirculo, gredins eii, qui vero in majore fegmeuro, minor
cit recto; 8c qui in minori, major reéto: ô: infuper majoris
quidem [egmenti angulus radio major elt, mmoris vero
rcéto miner. Quod demonlirare oportebat.

Car. Ex hoc mauifeliuru cit, fi trianguli unus angulus lit
æqualis duobus, cum rectum elfe; propterea quèd ô: qui
deinceps cit, iifdem en æqualis. quando autem anguli dein-
ceps flint æquales, neceliario mai funtf.

PROF. XXXII. THEOR.
Si circulant contingat «éden; refila linea, à con-

nard autem in circuZtm ducatur "En linea 1])fi4m
flans; anguli que: ne! contingenter» fait, agneler
crunt ü: gui in alternir circuli fegmenti: ccnfiflunt.

Circulum enim a n C D contingat quædam refila linea ne
in a, 8: à punCto 3 ad circulum A u CD ducatur reaa linea
un ipfum utcunqne fecans. dico angulos quos BD cum
a: r contingente facit, æquales elfe iis qui in alternis circuli
fegmentis confillunt. hoc cit angulum man elle æqualetn
augulo qui confiituitur in pas fegmento, videlicet ipfi

D A a;
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«le ad recrus» au (1103134 : de sin circumfei’entia?

f.i’i"’LOI’vBER 111.124 -7”7
:DA35-’angIlum vero un æqualem angulo ne": qui in
Zfegmento Dt: n conilituitur, ducatur emmi à purifie il ipfi

BD fumi- a ti.prirni;

tur quodvis-pnn mc; ’un- - - *
gnomique en DC ce. uo-
niatn i itur circulum An’CD l
continËit quædam reâa linea l
un in purifie a, 8c a con-.
tatin a ad mélos angulos con- .

tingentiduaa cit in; erit in - . - » r - - . .ipfa un centrum 6 A ne D cir- -I J: ’ T. F 5i19-Pflmî-
culi;.-quare un cjufdem circuli c diameter elt’,’& angulül t 13?";
A Da in femicirculo .efi d realia. reliquiïigkur anguli 81552:);ij-

.anD uni recto r æqualea funt. (cd 8: A BF’Î en redus. e 3,;,,.’imi,
ergo angulus A" æqualis en angulis B un un. rom- f ex confit.
munis auferatur A BD.- reliquo: igitur Dur ci, «qui in al-
tertio circuli fegmento confillit, vrdelicet angulo la A D, efi
æqualis. 8c quoniam in circula quadrilaterum’ cit la ne D, 8c
’anguli ejus oppofiti æquales g flint duobus mais; crunt-D au au haine
DE n anguli angulis a A D BCD æquales. quorum BAI) o-
fienfus cita: ualis ipfi DBF; ergo reliquus DBE ei, qui in
alterne circui legmento Dc n confiituirur, tvidclicet ipfi
.DlCB, æqualis erit," Si igitur circulum contingat uædam
recîta linea, à contadin veto in circulum ducatur te. linea
iplum rams; anguli quos facit ad contingentem, æquales
crunt iis qui in alteruis-çirculi fegmentis conlifiunt. Œod
oportebatdemonltrare. o. a - 1 2 - ’ h

i

131101). ’xxxni. 311081.. .
Super d’un refit: linea defcribere’fegmentum circuli, quad

fnfiipiat engulnm data angn a reâilineo arguaient.

Sic data reé’ta’ linea on? datus autem angulus reétilineue,
qui ad c. titaque qportctifuper data rem» linea An defcri- -’
bere (egcnentum»circuli, quod fulcipiat angulum’æqualem

angulo qui dt ad c. .Ad re- - t l -î I W
étam1ineam au, 8: ad puni-
étutn in cadatum A, confli- .
tuatur angulun, n A D angulo
qui .elt ad c æqualis -. 8c à.
punéto A ipfi AD ad ratâtes , A
angulos 6 ducatur A a; fece- I a n.primî.
tur autem un bifariam r in D - c to.primi.
F, arque a punéto F ducatur n a ad reâos angulos ipfi A a;
8: on jungatur. quoniam igitur AF elt æqualis r: a, com--

. r 4 muais.

’B I 4 2.3.prîmi.
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.thnim-

.0 du. 16
huju.

f si. bains.

Encans ELEMENTORUM,
munis autem po, du n ne daubas u ra nulles font:
a: manias Arc æqualis manie ne. et bali: A6 un
on cit 4min i ne centre c, int 0mm Ac cir-
culas defcri tu "313m: c- . d ’dam per 13., cribatur, 6: ü:
du, jangaturque 58. quo- A
3511m i in" a imagine . .
un): Haï , pun 0.4,. .

i fi AS timon angulos A
na: cit 1m; ipfn AD air.

culum e continget. &rquo-
,niam circulum au contingit quædam recta linea Al), 6:
à confiât! qui cit Id A, in circulum a; a dual cit-refit:
linea au: erit angulus n A a æqualis f angulo qui in alterno
circuli [cancan conmmimr, videlicct ipfi au. fcd an-
.gulus pas, angulo ad c cit squaw. ergo a: mgulus Id
c angulo a; a æqualia erit. fuper data igitur reCta- une: A a.
l’egrncncum circuli defcriptum dt au fufcipens au [un
Au, date angulo qui en ad c, zqualem. Qodd cere

oponebat. * . dPROF. XXXIV. PROBLV
Il data circula fegmmmm dfcindere 91401 jufcipiat

I l7. min].

t 1;.ptini.

c 3:. buju.

aplani dm rcfiilineo egtulem.
Sir dans circulas A le, dans autem sagum: maintiens

qui ad D. oportet à circula au fegmemum labfcindere.
quad fufcipiat angulum angulo ad p æqualcin. Ducatur n
méta linea El? circulum un: »
in panât) a contingens: 8c
ad reâam lineam un 8c ad I
punâum in en a, confiiruatur. .

D

u

chaulas ne me qui cit ’-
ad a qui; 6. quoniam igi-
tur circulum A ne contingit» .
quzdam mitaine: urina - E . rpanât), 8c à contaétu a duéta dt a c, cri: angulus F a c æ-
quah’s c ci-qui in alterna circuli fegmcmo oonfiituitur. (cd
F a c angulus angulo qui ad D cit æqualis. ergo 6: angulus
in fegmento n 4c a ulo ad.n æqualis erit. A dito igi-
tur circula ne, adf um et! (cgmenrum quoddam une,
fufcipiens angulum duo angulo mainate qui cfi: ad n, æ-
qualem. Quod becte oponcbu. d

PROF.
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P R 0 P.. XXXY. THEOR.

Si in circula du "a; linetjeje muon faut. nanc- .
galum fichjègnienm une: centrum, 47ml: e]! ci,
guadfiob alterimjegmwti: maximum, "flagada.
ln circule enim A n c n, du: rem: linea AC a n fore mu-

tuo in punCto a feeenc. dico reétmgulum commuta-Tub
A a ne œquale du: ci quod fub n a En continuum fi ne En
per centrum tranfeant, in ut a fit centrum mon aucun;
manifeflum cit æqualibus cxifientibus A a: ne DE En; 8c
tcaangulum contentum Tub A E E c œquale elle ci quad fub
D818 continetur. fi AC on non mnfeant pet centrum,
fumatur centrum circuli A BCD quad fit F: 8c ab r adre-
étas nous AC nia perpendiCulares ducantur se PH: Jun-
ganturque n Fc px. quoniam igitur renfla quzdam linea .
c F pcr centrum dom redan: lincam quantum Ac nando-
étam per centrum ad reôtos angulos faut, a: bifamm 19mn

fecabit 4. quare ne ipfi G c en; - -
æquzlis. 8: quoniam real L
linea 4c recta ca in partes
.æquales in punâo c, ô: in
parts inæquales in. a; erit
reâangulum fub A E a c
contentum, una cum ipfius
sa quadrato b, æquale qua- ’ . B c b Maman
dmo ex ce. commune  tddatur ex a? quadratum. ergo * *
rcâangulum fub A3 IC, un: cum iis qui: ex ce a? quo-
dratis, œquale cit quadratic ex ce a F. Ed quidams que: ex
ne a F æquale c cit quadrarum ex r a; quedmis vero ex c a c "quint.
G F æquale dt e quod ex PC fit quadratum. rcétmgulurn igitur ’
fub AS se, ana cum quadrato ex n, æquale cfi quadrato e
ex PC. en autem c1? saquant En. ergo reaangulum fub
A: 5c, unà cum quadrato on: sa, æqualc dt ci quod et
r a fit quadrato. eadem rationc a: mamgqum fit D s a a
uni cum qutdrato ex p a, agonie et]: quadrato ex en. citen-
fum autem cit 8c mît nm tub A n ne, unà cum quadmo
ex F a, æquale ci quod ex F a quadmo. ergo refluogulum
fub A a. se, unà cum,quadrato ex p 5,2:qu cit reaangulo fnb
un n B, unà cum quadrato ex FI. commune enfante
ne quadratum. reliquum ’ imr reaao un Tub tu; se,
reliquo fub ne a n rcâangu o æ uale cm. Quare fi in cir-
culo du reâælineœ [chauma ecent, rectangulum fub (eg-
dmentis unim contemum le en: ei quod (ub merlus [eg-
mentis continuum ŒodæËImütme oponebat. P R o P

A 3. 1min...



                                                                     

80 EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROF. XXXVI. THEOR.

Si extra circulum aligner! purifia"; jàmamr, à de
en in circulum radant du: m9: lime, 7mm»: al-
tera quidem circulum faut, citera vera cantingat;
«flagellant quad jub tata femme, (a! encrier af-
jnmpta inter purifiant à! carmin: czrcumfirentiam
continetar, 47mn]: erit ci, quad à contingente fit,

gamina. ,Extra circulum enim A 3c fumatur aliquod pnnétum D,
a: ab eo ad diâum Circulum. codant duæ reCtæ lincæ D c A
DE: 8c DCA quidem circulum nec recet; n B vero con-
tingzt. dico rectangulum fub A D De, quadrato, uod fit ex
Da, æquale elfe. val igitur Dc A per centrum nanar, vel non

4 tranht- minium milita! per Cenrrum circuli A a c, quad fit
’E, .8: en Jungatur. erit , D Da rlghujumangulus sa D reâus A. °
itague quoniam refis
linea A c bifariam feéta
en: in E,’ 8c i fi adjici-

tur c D, f6 ngulum
Tub AD Dc, una cum
quadrato ex E c, æ-

Hefecundiouale 6 erit ei quad
n fit ex en quadrato. æ- A. -qualisq autem cit c n ipfi E n, ergo reâangulum fub A D D c,

unà cum quadrnto quod ex E a, æquale cit quadrato ex a D.
,4,7,,rimi.efed.quadratum ex a D efi: æquale quadratis c ipferum a a

BD, reclus enim angulus cit aux). reétangulum igitur
fub A D Dc, una cum quadrato ex en, æquale cit ipfarum
un, BD quadratis. commune auferatnr nadrarum quad ex
a a; ergo reliquum fub A D DC rectangu um,quadrato quod
fit à contingente D3 æquale erit. feeundo D c A non murent

4 "L ,hujm, per centrum A ne circuli: fumaturque 4 centrum E, 8c ad.
(4c perpendicularis agatur a F, 8c Jungamur E B E c en,
i radius igitur cit a: F D angulus. 8c quoniam reéh linea quæ-
dam en pet centrum du6ta, rectum lineam quandam AC
non duôcarn per centrum ad mélos angulos feeat, 8c bifa-

a 3. laujus. riam ipfam fecabit r. quare A F ipfi PC cit æqualis. rurfns
quoniam méta linea 4c bifariam fait: cit in 1?, arque ipfi
adjicirur on, erit reâangulum fub A D ne, unà cum qua-
drato ex PC, æquale la quadrqto quod ex en. commune
apponatur quad ex ne quadratum. rectangulum igitur fub

. A!) ne
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L132]: HI. 8:
en Dc uni cum quadratis ex ne en cit æquale quadratis.
ex DE en. Ted quadraris quidem ex DE H; æquale en:
tex DE quodratum; crenlrn reclus en angulus EFD:
quadraris vero ex ce F5 æquale efi r quadrarum ex CE-e4.7.r’rîmî.
ergo reâangulum fub A D ne, una cum quadraro quad ex

- c5, cit æquale quedmro ex en; æqualis autem cit c E ipfi
E B; reâangulurn igitur fub A D Dc, une, cum quadraro ex
en, z uale cit ex BD quadraro. fed quadraro ex un æ-
qualia un: quadrata c ex a B BD, fiquidem rectus cit angulus
EBD- ergo reâangulum fub AD De, une cum quadra-
to ex un æquale cit eis qua: ex E a BD. fiunt quadratis.
commune auferatur quadrarum ex E n. reliquum igitur
Tub AD Dc redangulum quadrato quad fit ex DE æquale
erit. Si igitur extra circulum aliquod punâum fumatur, ôte. i
Quod oportebar demonflrare.

P R O P. XXXVII. TH E0 R.
SI” extra circulum finmnrr fliquer! parfin»), dyne

al: ce in circulum cadran] du; "84’ lime, 7mm":
citera guident circulum ferez, tallent 0ere incitât :
fil autem, 9140de tata femme, (a. exlerim Jum-
ptn inter parfirent, à cannant circumfirentiam can-
tihetur rrâaugulum, 47ml: ci guai ab incidente fit
glandule; imide»: [bien circulum continget.

Extra circulum enim [se (umetur aliquod punÆtum D,
arque ab ipfo m circulum cadanc duæ mon: linea DCA,
ne; DCA quidem circulum feeer, D a vero incidat; fitque
refleugulum fub AD Dc æquale qua-
drato quod fit ex ne. dico iplam ne
circulum A ne contingere. Ducatnr enim
rem linea Dxdoontingeos circulum A ne,
8c fumatur circuli nec centrum, quod
fit r, junganturque en n en. ergo an-
gnlus un reclus efl b. a: quoniam D E
circulum A ac cantingiz; recul autem
Dcn; reâanguluna fub au ne æquale
erit c quadrato ex DE. fed reétangu-
Ion! fub AD ne ponant æquale qua-
drato ex on. quadratum igitur quad
ex DE quadratoo ex on æquale erit.
se propterea linea DE erit ipü DE æqualis. en: autem 8: F e
15:qu FI. du: igitur DE. se duabus on ne. æquales

r F .l

D

a r7.hujux.

6 18. hujus.

e ex ante-
cedente.



                                                                     

82. EUCLIDIS ELEMENTÔRUM
d 8. primi. (ont; 8c baiis communis r D; ongulue igitur D a F cit d aquilin

e Cor. 16.
hujne.

. A D, erit reânngulum fub n A A x æ unie

angulo D a F; même autem en: D en, ergo 8: on? cit reflue.
arque cit r a produCta diameter. quæ vero ab excremitate dia-
metri circuli ad rectos angulos ducitur, circulum contingit a.
ergo DE circulum A ne contingnt neceiïe cit. fimiliter de-
monfirabitur 8c fi centrum fit in i fa A c. Si igitur extra
circulum fumztur aliquod punâum, En. Qod demonflrare

oportebat. r
Cor. Bine (i à punao novis extra

circulum afinrnpro, pinne iriez roâæ
A a A c circulum fecantes ducantnr; rea-
angula com rehenfa fub totis lineis A3
A c, 8c parti externis A e A F, inter (e
fun: æqualia. nain (i ducatur tangene

quadrato ex An; 6c redangulum in en
A F eidem quadrato ex A D eritæquale.»

and: remngula hæcr æqualia crunt. v

EUCLIDIS
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ELEMENTORU.M
LIBER SLÜARTUS.

DÉFINITIONES.
I.

Io U R A reétilinea in .F figura reâilinea defcri-
bi dicitur, quando u-

nufquifque figuræ defcriptæ
angulus, unumquodque latus
ejusin que deicribitur, con-
Ilflglt.

Il.
Figura fimiliter circa figuram defcribi dicitur, quando u-

numquodque latus defcriptæ,»unumquemque angulum ejus
cirez quem defcribitur, contingit.

111.

F figura reailinea in circula dekribi di-
citur, quando unufquifque defcriptæ fi- .
guræ angnlus circuli circumferentiam
contingit.

I 1V-Figura rectilinea cirez circulum de-
fcribi dicitur, quando unumquodque la-
tus defçripne, circuli circumferentiarn .
continglt.

F 2g . Y!
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. 3. primi.

.4 r7. urtii.

EUCLIDIS ELEMENTORUM’

V.
Circulus fimiliter in figura reaîlinea defcribi dicitur,

quando’circuli circumferentia unumquodque laine ejus in
qua defcribitur, contingit.

’ V1.Circulus cires figuram refillineam defcribi dicitur, quando
circuli circumferentia unumquemque angulum ejus cirez.
quem defcribitur, contingit.

Vil.
Rem linea in circula aptari dicitur, quando ejus exnema

in circuli circumferentia fuerint.

PROPOSITIO I. PROBLÉMA.
In data cingla, Jane refit lime au liman ejm

major nonfit, 4371441011 "au" un» apure. e

Sir dams circulus ne c, data autem recta linea non mg-
jor circuli diametro D. oporter in circula A a c reétæ linea:
D æqualem rectaux lineam apure. Ducatur circuli A ne dia-
meter PC. fi quidem igitur
n c fit æqualis ipfi n, factum
jam erit quad pro lebe-
tur. etemm m crrcu o A ne
apurai cit ne reCtæ lineæ D
æqualis. fin minus, major
elt nc quam D, panaturque
t ipfi D æqualis c E: 8c cen-
tra quidem c intervalle autem CE circulus defcribatur
un: a: on jungatur. icaque quoniam punûum c cen-
trum cit au circuli; en: en ipii ce æqualis. (cd D elt
æqualis ce. ergo 8c D ipfi AC æqualis erit. in data igitur
circula A ne dans recta lineæ D, non majori circuli dia-
metro, æqualis apata cit A c. (and facere oportebat.

PROF. Il. PROBL.
In circula data, data triangulo tyniangulum triangu-

lam n’ejcribrre.

Sir dams circulus A a c, datum autem triangulum D E P.
aporie: in’A a c circula defcribere triangulurn triangule DE v
æquiangulum. ducatur recta linea a A H contingens t Circu.

. «luit?



                                                                     

1.1";le. Ï a;lurn «ne in punâorxz 8: ad reaam linearn AH, 8: ad
l punéturn in en A, angulo DE r æqualis à angulus contumax
tur une. rurfus ad. reâam G
lineam ac, 8c ad punétum A H
in ipfa a arigulo D F Eæqualis D .â conflituatur angulus a A a; 6 2;.prîmi.ô: B c jungatur.. quoniam
igitur circulum A E c contin- E F
git quædam recta HAG;. à . v B c
contactu autem in circulum
durite cit A c: erit HAC angulns æqualis a ci qui in ail-:51. tutu.
terno circuli fegmento conliltit, videlicec ipii ABC. fed I
H A c angulus æqualis efi angulo DE. F, ergo 8: angulus A ne
angulo par cit zqualis. endem ratione 8c angulus ACB
cit æqualis angulo OPE. reliquus igitur BAC angulus re-
liquo a. D F æqualis d erit. ergo triangulum A n c triangulod z. corz
DEI- elt æquiengulum, se delcriptum ei’t in circula nec. 32. 1mn".
ln data igitur circula data triangule æquiangulum triangu-
lum defcriptum cit. (En faccre oportcbar.

uPROP. m. PROBL.
Cime 114mm circulum triangule data æçuiangulum tri-

’ angulum defcrilme. i

Sir datas circulas A sa, dazum au’em triangulum DEF.
oportet circa circulum A ac defCriberc triangulum triangula’
DE! æquiangnlum. Protrahatur ex utraque parte a? ad
punéta H, a, 8c fumatur Circuli A a c centrum x : 8: recta
linea KB utcunque ducatur: canitituaturque ad reâam li-
neam x2, ô: ad punûum I. Din ea K, angulo quidem D E6

4 æqualis a angulus BKA, an»
gulo autem D PH æqualis
sangnlusaxc,&tpera,n,c, A c Il P P 133.prlmï.
puncta ducantur recta: li- .nez La M MEN M CL cir-
culum A a c contingentes b. u N:
QIDniam igitur circulum A 8c contingunt LM MN NL
in punchs A, a, c, à centra autem x’ad A a c pantin du-
cuntur SA K8 KG; crunt anguli ad punch A a c reéti c. c 13.tcrtiÎ.
a: quoniam quadrilareri A. M B K anguli quatuor quatuor re-
Ctis æquales funt; etenim in duo triangula dividirur, quo-
rum anguli x A M x a M flint recti; erunt reliqui A x a A M8
duobus rectis æquales. (un: autem a: pas DEF æqualcs

6 r7. tertii.

duobus métis. anguli igitur A x a A M a angulis D E G D E F

I F
æquales I
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l a. Car.
a. primi.

a 9. Drîmî.

n. priori.

a :6.primî.

J 16. tertii.

EUCLIDIS’ ELEMENTORUM
æqualesl flint, quorum a x a ipii D a a en æqualis. ergo re-
liquus a M a reliquo D a: r: æqualis erit. firniliter demonitra-
bitur angulus un; ipfi D F a æqualis. ergo 5: reliqaus
MLN cit zqualis d, reliquo E DE. æquiangulum igitur cil:
LM N triangulurn triangulo DEF; 8c defcriptum et! circa
circulum a ne. Œare circa datum’ circulum trianguladato
æquiangulum’triangulum defcriptum en. de facete o-
penchant

lPROF. n. Î’ROBL.

In data triangule circulum defm’ècre.

Sir datum triangulum A B c, opertet in triangule A B c cir-
culum defcribere. Secentur a anguli a ac BCA bifariam
mais lineis BD c D uæ conveniant inter le in D punCto:
a: à puna-o D ad re as lineas au ne c A perpendiculaires
6 ducantur DE DF De. Quaniam angu-
lus a BD cit æqualis angulo FBD, eit A
autem 8c recrus a a D recta a a D æqua-
lis: erunt duo triangula a BD D B F, l
duos angulas duobus angulis æquales l
habentia, 8e unum larus uni lateri aqua-
le utrique commune BD, quad ici-
licet uni æqualium angulomm fubtendi-
tur. ergo 8: reliqua lutera reliquis late-
ribus æqualia c habebunt, atque erit DE
æqualis D F. 8c eadem ratione po æqua-
lis D F. ergo 8c D a ipfi DG. et! æqualis.
ires igitur redise lincæ DE. DF DG in;
ter (e æqualcs flint 5l quare centre D intervalle autem unies
ipfarum DE D F oc circulus defcriptus etiam .per relique
tranfibit punéta; à: métas lineas An BC ca continget;i
prapterea quad reâii fun: rida F G anguli. fi enim ipfas fe-
cct, quæ ab extremitate diametri circuli ad reâos angulos
ducitur intra circulum cadet, quad cit abfiirdum d. non
igitur centra D, intervalle autem unies ipiarum Dit ne ne
circulus defcriptus feeabit métas lineas A! ne ca, quare
ipias continget; atQue erit circulus defCriptus in trian e
nec. in data igitur triangulo ana circulus, are d feri-
ptus cit. de iacere opertebat.

PROF.
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PROF. lV. PROBL.

Cire: d’un!» triangulum circulum defiriâere.

Sir datum triangulum a a c. o ortet circa datum triangu.
ium A a c. circulum defcribere. centur A a a c bifariarn sa !°-Prïmï,-
in D, F. punais: sa à punais D E ipiis A a ac ad rectos
angulos b ducantur DF El? que: quidem vel intra triangurb "Mimi.
luta a ac cenveniant, vel in reéta linea ac, vel exrra
ipfam. conveniant primo intra triangulum in panda F: 8;

in: ac FA jungantur. quoniam igitur an cit æqualis ne,
communis autem 8c ad naos angulas ne, erit bali: A?

, bali Fa æqualis t. fimiliter ofiendetur ce c F æqualis F Ace 4. prîmî.
’ergo 8: ne cit æqualis F c. ne: igitur F A F a ne inter fe
æquales faut. quare centra F, intervalle autem unies ipfarutn
FA a a F c circulus defcriptus criant per reliqua punâa (renf-
ibit: arque erit circulas defcriptus circa triangulum Aac.
8c defcribatur ut a ac. feeunda D F a r cenveniunt in recta
linea ne, in punéta F, u; in feeuoda figura, 8: AF jutage-
tur. fimiliter demonitrabimus ponctuai p centrum cire cir-
culi cire: triangulurn a a c deicripti. pantenne D F a F con-
veniant extra triangulum a’nc rurfus in F punéto, ut in
tertia figura: 8: jungntur A F FB’ Fc. 8: quoniam rurfus ,
AD cil: æqualis Da, communis autem a: ad rectos angulos
DF, bans a F bali F a æqualis erit. fimilirer demonitrabimue
ô: c fipfi F A æqualetn elfe. quare 8c n F cit æqualis Fc. rur-
fus igitur centrer, intervalle autem unius ipfarurn a a ne
Fc circulas defcriptus 8: per reliqua tranfibit punch; at-
que erit circa triangulum zinc defqriptus. Circa datura
igitur triangulnm circulm defcriptus cit. Œod facere

oportebat. *
Cor. Si trianguler» fit rectangulmn centrum circuli cadet

in lattis angnlo reâoep fiturn. fi acutangulurn cadet cen-
trum intra triangulurn. obmfanguldm cadet extra.

F 4. P1108.



                                                                     

88 Eucmnxs ELËMENTORUM
PROP. V1. PROBL.

Il! lm circula graduant; Jeferibere.

Sir dans circulas A a c D. oportct in A a c D circule qua-
drgrum defcribere. Ducantur circuli 4 ac D diametri ad
mîtes angulos inter fc ac BD: a; au ne CD D4 jungan-
tur. (æoniam igitur B a et
æqualis c D, etemm centrum !
cit a, communis autem. ô: ad
naos angulos L A 5 en: bafis

. *’BAæqualis:bafiAD. &ca- B D4.. puni. I *dem ramone utraquc npiarum ]nc en umq; 94 AD cit æquahs;
æquxlaterum iguur. dt a n c D C
quadrilarerum. dico 8c reâangulum cab. quoniam enim
racla linea BD disante: cit Anc D circuli, erit BA D (crui-

& 3:, mm. circulus. quarc angulus B A D reclus 6 CR. 8c eadetn ratione
unufquifque ipforum ne aco c DA cit reétus. reCtangu-
lurn igitur dt A a en quadrüaterum. ottenfum autem elt, a:
æquilaterum elle. ergo quadratum neccflàrio erit, a dcfcri,
ptum cit in circule A ac D. in duo igitur A BCD circula
Quadratum A a c D defcripcum cit. de facere oportebat.

PROF. V". PROBL.
Cime du": circulum glucinium Jefcribera.

Sir dams circulas A ac D. oportct cirez A BCD circulum
quadratum defcribere. Ducantur circuli A a c D du: dit-
metri AC BD ad rectos inter fe angulos. ô: pcr punch A, si
c, D ducantur circulum A B C D ’ G A

I, ,7. «un, contingentes a F c c H H K K F. -
ngniam igi ur FG conungnt
circulum A se D, à centra au- l E
rem E ad contaüum qui elt B

p .3, nuiter! A ducuur E A; crunt à an-
guli ad A rec’ti. cadem ratione,

8C anguli ad punéta B, ç, D reéti J! C K
v funt. 8c quoniam angulus au; a redus en, cit autem a:

ugwimi. retins E ne; erit c H ipfi-AC parallela c. eadcm ramone, 6c
AC par-allah cit F K. limiliter demonftrabimus a: utramque

.ipfanum cr HK ipfi un parallelam elfe. quare ô; G F en:
d 3", Primh parallcla H K. d parallelqgramma igitur (un: ex cc 4K .PB
, 344mm, a K, ac prochrca c. F QUldCFD efl t æquahs H x, ç H, verq Lpfi

ne. 8: qtîoniam A c æquahs et: BD 5 [cd AC qundcm utrjqËe

, " , 1p a-

D
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ipfarum c; H FK cit d æqualis; a D veto æqqalis unique o F
HIC, 8c attaque GH FK unique GF un æqualis erit. æqui-
laterum i itur cit son): quadrilaterum. dico 8c techn-

’ gulum e e. quoniam enim parallelogrammum ei’t GBEA,
arque cit reclus A en angulus, 8c ipfe AG n reflua erit. fi-
militer demonfirabimus angulos etiam ad punéta H K F
mélos erre. reâangulum igitur cit quadrilaterum ce H K. de-
monfiratum autem cit 8c æ uilaterum. ergo quadratum fit
neceflè efi, 6: defcriptum cit; ciron circulum A a c D. Cires
datum igitur circulum quadratum defcriptum cit. Œod
facere oportebat.

H .PROF; Vin; mon L.
i ln data gaufrera circulum defcribere.

Sit datum quadratum A ne D oportet in quadrato A n c D
circulum defcribere: Secetur’utraque ipfarum An AD bi-
fariam a in punais F, E. 8c pet E quidem alternai ipfarum 4 lapinai.
A B c D paralleia’b ducatur E H: per r: veto ducatur v K pa-
rallela b alterutri A D ne. pa- A E p t 3Lprîm1.
rallelogrammum igitur cit u- v v ,numquodque ipforum A K K B f ’
AHHDAGGCBGGDîÔC G i
laiera ipforum quæ ex oppo- r K
lire, funt æqualia r. 8: quo- e34..prîmi.niam DA eit’æqualis An; 8:

ipfius quidem A D dimidium cit B J1; c "A5; ipfius vero A B dimidium Mr; erit A a ipfi A F æqualis.
quare 8c oppofita huera æqualla (ont. ergo FG en: æqunlis
a a. iimiliter. demonltnbimus, a: utmnque ipfarum on
GK unique ce on æqualem cire. quatuor igimr on GF HH
G H GK inter f: funt æquales. itaque centre quidem G, in-
tervalle autem unius ipiarum on cr c H GK circulus de-
Icriptus etiam der reliqua cranlibir mincira, 8c reâas linea: .
A13 ac CD un continger; proprerea quod anguli ad a, P, H: K, "
real (un: :V li enim circulus fecabir redus limas A]; ne CD
DA, qua: ab extremitace dlamerri circuli ad reétos angulos
ducitur intra circulum cadet; -quod d cit abfurdum non igi- a r6. mm.
tur centre quidem o intervalle au cm unius ipfarum on: a?
GH a K circulusrdefcrip’us Nana limas A r; ne c1) DA fe-
cabit. quare ipfis ncceflàrio Conringcr; «que erit defcriptus
in quadrnto A a c D. ln date igizur quadrato circula; dextri-
ptua cit. [110d facere oportebat.

v.

PROP.



                                                                     

on Eucunzs ELEMENTORUM
PROPJX.PROBL

Cireur daim» pedum»: circulum defcribcre.

9,1: datura quadratum A ne D. oporret ciron A ac D qua-
drat’um circulum defcribere. Jungantur 4c n D, qu:
le invicem in .punéto r; (cœur. 8: quoniam D A dt æquali:
en, communis autem AC; duæ ou le dahus 8A 4c æ-
quales Tant; 8c bafis Dc æ-
qualis bafiAlnc; erit angulua A-

48. îmi.DACln o BAC æ kalis 4.
p angulus ïitur D A n gifariam lai

feCtus cit recta linea A c. fi- .
militer demonfirabimus u-
numquemquenngulorum ne B cncn CDA mais lineis A c
D a bifariam refluai elle. quoniam igitur angulus D A a an-
;qu ne cil .aequailin-A arque eu: anguli qmdem ou di-
midium angulus au, anguli veto une dimidium En A; 8c
EAB angulus angulo En A æqualis erit. quare 6c lotus au

56.primi.lateri m cit Aæquale. funiliier demonltrabimus 8c nuan-
que reétàmm-linearum a: c a D utrique a: A la æqualem e622.
ergo quatuor méta: liriez au En le BD inter le [me a
quales. centro igitur r. intervalle autem unius ipfarum a A
a a a c En circulas àefcriptus etiam par reliqua puna:
tranfibir; arque erit defcriprus circa A B c D quadraturn. de-
fcribatur ut A n CD- Circa datum igitur quadrarum circulas
delcriptus en. l. Œod facere oportebat. A

PRORX.PROBL
[filcclu trimgulum arythmie, baba": (manique M-

gulomm gaffant 4d Infini, duplum alignai.
Expomtur «au quœdam linea un, se recetur in c purin

....r.mn- 6:0, ira ut reâangulum contenturn fub AI, ne æquale a fi:
ai. ci, quod ex c A defcribitur,

quadrato: 8c cenrro quidem
A, intervallo autem un circu-

. lus defCribatur B n E; aptetur-
que in un. circula méta li-

t x. naja. nea a D æqualis à ipfi A c qui:
non cf: major diametro circuli
13m2: &junélris ou ne, cir-

’. ,, happa A DC triangulum c circula! A en defcribatur. itague quo-
reétangulum Anc æquale cit quadrato quod fit ex

- AC 5

i
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. mm qui faut ad ba un ou p

LI-BER IV.-’- pi
AC; æqualis autem cil: AC ipfi no; erit (ab A8 ne retâtan-
gulum quadrato ex BD æquale. 8: quoniam extra circulum r v r
ACD famprum cit aliquod pun6tum B, 85 à.’pun&o B in .
circulum ACD cadunt duæ reétæ linea: son: D, quaram
altera" quidem fecat, altera vero inerdit g arque eft re-
flangulum (ab A a ne æquale quadrato ex BD: .reCta li;
ma BD circulum ACD :conringet. quoniam igitur B D con- c 37. terrii.
tingit, 8c à contada ad D (jacta cit ne; erit BDC angu-
luà æqualis d" ci qui in alterno circuli fegmenro multi-d sa. terri
triitur, videlicet angulo DAC. quad cum angulus BDC a:-
qtnlis fit ipfi DA c, communis apponarur c DA; rotas igitur
BDA cit æqualis duobus angulis c D A D A c. fed- lpfis c D A

. DA c exterior angulus ne D cit e æqualis. ergo ô: B D A æ- ’ 31;"??-
qualis cit ipfi BCD. (cd BDA angulus eftfæqualis angalof à" 1mm
cran, quoniam 8c latus A D. lareri A B eût æqualc. ergo 8:
DBA ipfi BCD æqualis erit. tres igitur anguli BDA DBA
BCD inter le æquales (une 8c quoniam angulus D BC æqua- . .
lis cil: angulo ne D, 8è latus BD lateri ne cit g æquale. fcd une? 6’ 1mn".
ponitur æqualis ipfi c A. ergo 8c c A cit æqualis en. quart:
8c angulus c DA æqualis cit angulo DA C. au uli igitur cr) A
D A c fimul fumpti ipfius angali D A c duplices unr. cil; autem
8c ne D angulus angulis c DA BAC æqualis; ergo 8: n cr)
duplex el’c rpfius DA c. fed n c D en æqaalis alterutri ipfo-
ram BDA DBA. quare 8: uterque BDA DBA ipfius un
cit duplex. Ifofceles igitur triangulum confiituturn cit AD B
habens atramqaeleorum angulorum qui (au: ad bafim, du-

plum reliqui. de facere ogortebat. v
ËROP. x1. PROBL.

[n dm circula pentagomlm æçuilatcram à agrainage-

114m defcribarc. .
Si: dams circulas Aucun. oportet in ABCD! circula

pentagonum æquilaterum a: æguiangulum defcribere. Ex-
ponatar triangulam ifofceles ’ p ’
FGH habens utrum ae co-

angaloram, du lum a anguli . n
gui cit ad FI: defcribatur I i y
in circule nons. triangu- r llo FGH æqaiangulum b tri- h H
angalurn A c n, ira ut angulo I , .
quidem qui cit ad r zqualis fit tralalas ou); attique
gero ipforutn quiqui a H, fit æqualis uterque-4 en en A- ô:

- r n uterque

4 m. najas.

’ .5 a. biffai
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uterque igitur ac D on A anguli en D cit duplus. fecetur

. 9. prisai. uterque ipforam A c D 1c D A bifariam c recru lineis c a. D a:
ô: A a se D a E A Junganrur. quoniam igitur uterque

i ipforum A c D c D A duplus Acit ipfius c A D, 8c (bâti funr
. bifariam mais lineis c a D a, F

quinqua. anguli D Il c A c a l B
ECD CDB BDAlmCI’ (clam ’

J æquales. æqaales autem an-
gali in æqualrbus circamfeJ

daS.rertii.fCfltilS habitant d. quinquc H
igitur circumferentræ A8 se ci) DE EA æquales fun: in-

:19. terril. ter fa. fed æquales circumfcrentias e alunes real-æ une:
fubtendunt. ergo 8c quinqua retâte lineæ A8 ac en DE
LA inter le æquales tout. æqurlareram igitur d; ABCDE
pentagonum. dico 8: æqaiangulum elle. quoniam enim cir-
cumlerentia A a æqualis cit circumferentiæ D E, communis
apponatur au). rota igitur me D circumferentia rori .cir-
cumfercmiæ EDCB cit æqualis, ô: in circumterenna qui-
dem ABCD infiltit angalus A En, in cirenmferentia veto
EDCB inliltit BAE. ergo ô: sa a angulus cit œqualis an-
gulo au D. eadem rarione 8c auafquifque angulorum A ac
BCD CDE unicuique ipforurn sa a AED cit æqualis. æ-
quiangulum’ igitur cil ABCDE pentagonum: oltcnlam au-
tem eIt 8: aequilarcrum’efîe. Quare in date circule penta-

, gonum æthœrum, ô: æquiangulum defcrrptum cit. Quod
lacera oporrebnt.

PROF. xu. mon.
.Cim daman circulum pentagonaux æçnilatemna à: 4°-

güiangulum Jefcrilzrre. "
Sir datas circulas A a c D z. Oporter circa circulum A ne DE

pentagonam æquilaterurn 8:: æquiangulam defCribere. ln-
, P" n. relliganrur pentagoni in circulo defcripri ungulorum panâta
hujus. cm: A n c DE, ita ut circamferentiæ A a ac c D DE En fiat
b :7. terril. æquales a 8c per panda A, a, c, D, a, ducantur 6 circulum con-

tingentes on HK K L LM me, 8c fumpto circuli A 3c DE
centra a, jangantur r a arc r c F L a D. quoniam igitur
recta linea tu; contingit circulum ABCDE in punéto c,

. 6e a ccurro F ad contaâum qui cit ad c duâa en: ne, erit
’ . [8. rerrîî. rc ad ipram KL perpendicularis r. reclus igitur eflturerque

- angulorum qui (un; ad c. eadem- rarione 8: angulr- qui ad
punüa a D rem faut. 8c quoniam refilas angalus cit 1;; K,

. - qu ra-
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quadratum qaod fit ex in: æqaale d cit. quadratis ex FCJ4.7.primi.
c x. a: 0b candem caufam quadratis ex en a: æqua- ’
le efi: ex r K quadraram. a.
quadrata igitur ex r-c CK A
quadraris ex F13 BK æqualia

faut, quorum quod ex FC H H.ci qaod ex en cit æquale.
ergo reliquam quod ex cr: B
reliquo quad ex BK æquale
erit. æqualis igitur eit BIC x c
ipfi crc. se quoniam F n cit æqualis se, communis autem
me, du: ne FK daabus cr ne æquales funr; a: bali: a: . l
cit æqualis bali Kc; erit angulus a iraqne en: anguloN-Pflml-
K FC æqualis, angulus vero BKF angalo nec. daplas
igitur en angulus arc angali KFC, 8c angulus nxc da-
plus iplias FKC. eadem ratiche, ô: angulus en angali
enjeu duplus: angulus vero cLD duplus angali ont.
8c quoniam circumferentia Bc circamferentiæ en elt æqua-
lis, 8c angulus a se angulo c F D zqualis f erit. ’ arque dt ,17. "un, "
angulus quidem ne anguli KFC duplus: angalus veto
DFC duplus ipfius LPC. .æqualia igitur eit angulus KFC
angulo c r1; inique duo triangala funr FKC ne, duos an-
ga os duobus angulis æqaales habenria, alterum alteri, 6c
anam lama uni lateri æ aale quod ipfis commune efl: Fc:
ergo 8c reliqua latera re iquis lateribus æqaalia habebant 3,325.9th
ô: reliquam angulum reliquo angulo æqualem. reaaigirar
linea Kc el’t æqualis reâœ c L, St angulas FK c angulo ne.
8C quoniam Kc elt zqaalis en, erir KL iplius KG dupla.
eadem rarione, 8c HK ipfius 8K dupla oflenderur. rarfus
gnoniam a K oflenfa cit æqnalis ipfi KG, arque cit x1. qui-

etn dupla KG, HK vero ipfias 3K dupla: erit. HIC ipfi
KL æqaalis. fimiliter 8c anaqaæque ipfararn 0H GM M r.
oltendetur æqualis unique HK KL. æquilaterum igitur cit
GHKLM pentagonum. dico etiam æqarangulam elle. quo-
niarn enim angulus px c cit æqualis angulo me; ô: clien-
fus cit angulus HKL daplas ipfius "(C5 ipfius vero ne
duplus K1. M: erit 8c H KL angulas angulo KLM æqualis.
fimili ratione ofiendetur a; unalquifque ipforum K H c H G M
G M L unique H K r. K L M æqualis. qurnque igitur anguli c H r;
H K L K L M L M G MG H inter (e æqaales flint. ergo atqui-v
angulum el’t aux L M pentagonurn. oflenfurn autem cit
etiam æquilaterum» elfe : ’ôc defcriptum cit circa ABCDE
circulum. (yod facere oporrebar.

B1109,
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a 9 .ptimi.

L 4. prierai.

I

., EUCLIDIIS ELEMENTORUM
AH N "PROP. xm. PROBL.

In data pentagono, quad 47141741014»: (9* ægaiangulum
fit, circulum dcfcrilzere.

Sir rdarum ,pentagonam æquilaterurn 8e æquiangulutn
ABCDE, oporret in ABCDE pentagono circulum defcti-
bete. Sceau: uterque: angulorum ncn CDE bifariarnn
mais lineis ce D F; 8c a punéto F in quo conVeniunr in-
ter fe c F DF ducantur rectæ line’æ un FA F a. Œoniam

igitur ne cil: iæqualis en, ’communis autem ce. duæ 5c A
CF, dnabas Dc c F æqualesx G
faut, 8: angalas in ce cil: æ- B E,qualis angulo D c F. balis igi-

tur BF bali un air 6 æqaalis, L,ô: B rc rriangulum æquale
triangule par, 8c reliqai an-
gali reliquis angalis æquales, C K D
quibus æqualialateta fubtendanrat; angulus igitur ces an-
gulo en? zqaalis erit. 8c quoniam angulas cm; anguli
CD F cit daplus, 8e angulus quidem en: angulo ’A a c æqualis,
angulus veto c D r angulo c B F æqualis; erit 6c c a A angu.
lus duplus anguli CEP; ac propretea angulus au? angulo
ces æqualis. angulus igitur ne bifatiam fedus en: recta
linea n a. ümilitet demonftrabitur unumquemque angalo-
Il]!!! au AED mais lineis au au. bifamm canin elfe.
a punéto F ad métas lineas A3 ac CD DE tu dacantur

empuanti. c perpendiculares FG r H a K F L F M. ô: quoniam angulas

I 2.6.ptirni.

a 16. retrîi

HCF cit æqualis angalo KCF; cit autem a: recrus rac
retiro FKC æqualis: crunt duo rriangula FHC rxc, duos
angalos duobus angalis æquales habentia, ô: anam lutas
uni lareti æquale, commune fcilicer utrifque se, quad uni
æqualium angulotum fubtenditar. ergo 8c teliqua latera te-
liquis latetibus æqualia d hanchant, arque erit perpendicula-
tis PH petpendicalari ne æqqalis. fimilitet ofiendetur 8c
unaquæque ipfarum FI. FM se æqualis attique PH ne.
quinque.igirut reétæ linea: ce F8 ne Fi. FM infet fe æ-
quales funr. quare centre F intervallo autem unius ipfarum
FG un FIC "tu FM, circulas defctiptus eriam pet relique.
tranfibit punâa, 8e retiras lineas un ac CD DE EA con-
tinger; propterea quod anguli ad G H: L M reéti faut. fi enim
non continger, fed iplàs feeet, qaæ ab extremitare diama-
tri circuli ad teâos angulos ducitur, intra circulum cadet,

.quod abîutdum c elfe olteniurn cit. non igitur centre F, 8c
inter-

l



                                                                     

L: 1*. FA H-î’u
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l

Inn-La. 1V. W: ,5.intervalle une lpforam panâorùrn e H KL M circulas ide-x
fcriptus teétaslineas A a ne c D D a 34 fecabit. .quare ipfas
centingat necefli: cit. defcribatur ut c HK DM. ln date igi-
rut pentagone quod et! æqailateram, a: æqaiangulum circu-
las defcriptus ert. de facere eportebar.

Cor. SI due angali proximi figura: æquilateræ 8cv æqui-
anfulæ bifecenrar, 8c a panera in que ceëunt llneæ angulam
bi ecantes, ducatuut retira linea: ad reliques, figura: angulos,
omnes anguli figura; crunt bifeéti.

PROF. XIV, PROBL.
Cire: datant engouant uod a aimera»; à: [du

mm. 115::th zfe’ibere’? ’ i ,
Sir datura pentagonum æquilatetum a: æqaiangulam

A a c D a. oporter circa penta’ onum A B c D a circulum de-
fcribere. Secerur uterque ip orarn son. c133 angulorum
bifariam a mais lineis c r F D : A 6 9- Fili-
ôc à panâo F in que conve-
niuntqteaæ lineæ, ad panait

DAEdacanrarpsnrs.&unufquifqae angulorum c n A
Daîîsnteâislineisarrê A v
en iatiarn b reclus erit.
quoniam angnlus a c D angulo Dc DE cit æqaalis; arque cit angnli quidem a c D Adimidiutn
angulas ac D, anguli veto en a dimidiam c D a; erit a:
F c D angalus æqualir angalo p D c, quart: 8c larus c F lateri - -
F D dl: æquale r. fimilitet demonfizrabitur a: unaquæque ipfa- c 6. gruau
tutu sa FA F: arqualis unicuiqae PC, un. qumqae igitur
reâæ huez tu FB Fc tu v a inter fe æquales Tant. ergo
centre. F, 6c interVallo unius ipiaram E A r a r: c F D r E, cir-
culas del’criptus etiam pet reliqua rranfibir punch: arque
erit detcriprus circa pentagonaux A sen r. quod æquilateram

” cit 8e æqaiangulurn. defcribatur, 8: fit A a c DE. Citca da-
turn igitur pentagonam æqailareram 8c æqaiangulum cit:
calus defcriprus cit. Quod facere oportebar. ’

PROP.XV. PROBL. °
le dm circula baragouin d’çüihtffilm, à! quimp-

Iam dcfcribere.

Sir datas circulas arien en. oporter in circuli [me D-
ur hexagonum æqarlatetarn, ô: æqaiangalam defcribere.

Duca-

l Ont. pas.
(serdeau.-
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Dueatat circuli A B en EF diametet un, ruminai-que cen-
trum eircalr a; ô: centre quidem D, intervalle autem DG
eircalus defcribatur EGCH, junâæ se ce ad panera a F
producantar, 8c jangantur au ac en I
D a a r FA. dico hexagonaux un DEF
æquilaretum à: æquiangulum elfe. Quo-
niam enim G panerait! centrum elt A a c-
DEF circuli, erit en ipfi ou æqualis.
rutfus quoniam D cenrrarn cit circuli
accu, erit ne æqualis ne: (en o E
ipfi e D æqualis eltenfa cit. ergo c a ipfi,
En en æqualis. æqurlateram igitur eir
ne D triangularn, ideoque ttes ipfius an-

. cor. 5-. li EGO GDE ont; inter le æqaalesn
1mn"- unt; 8c (un! trianguli ttes anguli æqua-
a 3:.prirni. les 5 duobtu métis. angulas igitur ne D

duoram teâorurn tertia pars cit. iimiliret oitendetur 8c
DG c duoram reâetutn renia pars. ô: quoniam retira linea
cc friper teck-am a B infiltens, an ales qui deinceps faut soc

c .3.Primi.ccn duobus mais æquales c e cit 5’ erit 8: teliquus ces
terrra pars duoram teàorum. anguli igitur a: c D ne c c c B
inter [e faut æqaales. ô: qui 1’st ad verticem (un: an-

JI;.primi.guli son AGF FGE æquales d faut angalis zen nec
ces. quare fez angali son DGC ces BGA ne F FGE
inter fe æquales funt. fed æquales anguli æqualibus cir-

.,s.œnii.cumfetentiis influant c. (ex igitur Circumletentiæ au nc
en DE ÉF FA inter (e (ont æquales: æquales autem cir-

fa’. mai. cumierentias œqaales f reflæ lineæ fubtendunr. ergo 8: (ex
teâæ lineæ inter fe æquales fiat neceflè eilz. ac propretea æ-
quilatetutn cit ABCDEF hexrgonum. dico 8c æquiangu-
lum cire. quoniam enimlcircumi’crenria AF circumferenriæ
E D cit æqualis, communis appenatur circumfetenria A B c D:
rota igitur F A BCD circumterenria æqualis cit tori circum-
ferenriæ une a A. 8.: crrcumferenrræ quidem F A ncn an-

. galas F un infiltir, circumfetentiæ veto une a a infiltit
g 37. terrii. angulus A F E. angulus igitur A F a angule D a F cit .g arqua-

lis. fimiliter efiendentut 8c reliqui anguli bexagoni suc D
Il? figillatim æquales attique iplotum a FE F en. ergo æ-
quiangulum cit A B CD a: F hexagonam. ottoman: autem cil:
8C æqailarerum elle : 8c defcriprurn cit circule A a c D F. F.
ln date igitur circule hexagonum æqailateram, ô: æquian-
gulum defcriprum cil. (yod fucere oportebat.

Ex hoc manifei’tum cit hexagoni larus, ei qui: cil. ex-
centre circuli æquale elle. 8c fi per punch! A a sur. r con-
tingentes circulum ducatnasi cirez circulum defcribetut

hexa-



                                                                     

zin punéto a c. quare attaque ipfarurn a B E c circumferentia- g 3°. «un.

un]: IV.
hexagonaml æqailateram & æquiangulum, confequenter ils
quæ in pentagone diâa faut: 8c prætetea fimilitet in date
hexagone circulum infetibemus, 8c citcumfcribemus. Œod.
facere opertebar.

PROF. XVI. PROBL.
In Jazz; circula quindecaganum 4718174101011 à 4714i-

rmgulmn Vlçjcrrbere.

9 7..

Sir datas circulas arion. oporter in A B c D citcalo quin-
decagonum tæquilaretnrn ô: æqaiangulum defcribete. Sir
A c latus trianguli A quidem æquilareri in ipl’o circule A B c D A 2- hui"!-
* defcripti, pentagoni b veto æqailareri lattas A B, quatum igi- 5 1 I- bull"-

. Atut pattram cit A a c D F circu-
las quindecitn, earurn circum-
ferenria quidem A a c, tet-
tia exiltens circuli, erit quin-
que 5 circumferentia veto a a,
quæ quinta cit circuli, erit
trium. et o relique. B c cit
daatam. eeetar ne bifariam

tarn quintadecima pars cit ABCD circuli. fi igitur jaugen-
tes B E a c, æquales ipfis in continuum métas linea: in cu-

. calo d and]; apremus, in ipfo» quindecagonum æquilate-d l, najas
rugi ê: æqaiangalum defctipram erit. Œod facere opor-
te at.
- Similiter autem iis qaæ diéta faut in pentagone, li pet
circuli divifiones,contingenres circulum ducarnas,citca rplutn
defcribetur uindecagenurn æqailaterum 8: æquiangulam..
se infuper are quindecagono æquilarero 8c æqurangulq
circulum infcribemus, 8c circumfcribemas:

’Fecili’nû defcribîrur 10ml ac par pro , prend. fieri»: duo leur: bura-

t suri tirade infaibmw ab A wfiu c, mm ofiafiw extraira incident in
fané-l’a A, c autem [amis Magali qmjài.

Ç ,BUCLIDIS
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EUCLIDIS’
ELEMENTORUM

LIBER Qle..Tps..  ’ "

’DEFINITIONES.’

I. .ARS cit magnitude magnitudinis, miner majoris,
quando miner majoxcm marinai. I l , I

Il. VMultiplex cit major minorië, quando majorcni

memur. . .I .
Proportio (cd ratio e17: duuum magnitudinum ejufdem ge-

neris, [ecundum quantitatcm, mutua quzdamhabitudo.

1V.

Préportioncm habere inter (e magnitudines dicatinlr, .quz
multiplicatæ le idvicem fuperarc poflùnc.

V. -In cadem proportione magnitudines cm: dicunfur, prima
ad fecundam 8c renia ad quarram, q’ùando primæ k tarti:
æquc multiplias, (ecundæ 8c quarta: æque multiplices,
juxta quamvis multiplicationem, utraquc utramque, vel unà
lùperanr, vcl unà æqualcs funt, vel unà dcficiunt, inter f:
comparatæ.

V1.

Magnitudines que: caudaux proportionem habent, pro-
pogtionalçs voçcntug.

En



                                                                     

U1 n E R YV.
Ea- magnitudinum Proportionolium definitio vul-

A go apud lnterpretet traditur, quem Euclide: in E4
Iemento feptimo, pro numeritjolum pojuit. fiil.

Magnitudincs dicuntur eflè proportionales,
quando Prima Secundæ a: Tertia manœ- æ-
quemultiplex cit, vel eædem partes. ,

Sed [me definitio Numeri: 8 quantitatibu: tom-
menfurolilibue tentum campent; Admira cum "U-

’ mwfali: non fit, "8e ab Euclide in ot elemento
omnium Proportionulium pro ietate: tradituro re-
jititur; U alla generalà fu fiituitur mimi magni-

inumfietiei congruent. Interim multum laborant
Interprete: ut Definz’tionem Mo loti ab Euclide ex-
pofitam, ex vulgo recepta numerorum Proportiona-
lium definitione demonllrent; fedfatiliur multo [me .
ab Je fiait quantifia ab (me. æodjîc oflendetur.

Primo Sint ABCD quatuor magnitudine: que
funt in eadern ration; prout in definitione fra mu-
gnitudine: in endort: ratine MIE exponuntur. Sitque
Prima multiplex fetundæ, dito 65 tertiam modem
ejje multiplioem Quartz. Set ex gr. A tequali: y a,
erit c æqualie y D. Capiatur numeru: quilzbet v.
gr. 2.. per quem multiplieitur y

. üprodufluejït 10: Et mogni- A: En c: D »
tudinum A et c Prime C6 T e11-

. . . . 2 Io 20 xtu captantur que multzplzte: xA B ’ on
. 2A zc. Item magnitudinum a t3 D Setundæ et u ’r-
tu tapiantur taque multiplia: 1 o B, 65 1 on. Et per-
defin. quintam, fi 2Ajînt caquai" r o a, crunt 2 c. æ-
quo!" 101). ut quza A ejl quintupla: ex lupome];-
zpfiu: 1;, crunt 2A taquait: l o a. unde E5 zc æquale:
IOD- E5 c arquoit: 5D, la; yl erit c quintuplent ip-

pr. .e.d
q. G: . Se-

99
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Secundo. Si A fit par: gazai: ipfiu: n, erit

C eadem par: D. Nam quia efl A ad n. [fait
’c ad b. tunique A fit par: quædam n, erit B,
multiplex ipfzu: A; adeoque par przorem tafurn D
erit eadem multiplex ipliu: c E5 proinde c ea-
a’em p2" erit magnitudini: D ac efl A ipfiu: 3.

. e. .
q Tertio. Sit A æquali: uotlilet quarumvi:
partium ipjiu: n. dito Ü’C jà æqualem totidem
jimilium partium D. v. gr. A in je tontinent
quartant. partent Iipjîu: njuinquiet; bot efl, fit

’ A niquait: 33, dito C5 c e e cgualem in. Nam
quoniam A ejl æquali: au multiplicando titrant-
que per 4, crunt 4A æguale: 33. Capiantur ita-
gue æque multipliai Prime E3
Tertio: kil. 4A Ci 4c; item a-
Iiæ taque multipliiez ’Secunda 63

Quartz foi]. in in. 69’ per de- 4A n 4c m
finitionem, fi 4A fiat æquale: sa, eruut 4c aqua-
.le.r in. at offenfumejl 4A æqualu in. adm-
gue 65 4c aquale: crunt 5D, E5 c aquali: au.

O e. Ivniverfaliter fit A æquali: in, erit c uqualie
En. multiplitentur enim A E6

cperm. Etscinpern. A: m; c: D’
Et quoniam eji A zguali:
in, erit mA æquali: un; un-
de per def. nain erit me æquali: un 5 a c agnelé

A: Bi: C: D-

mAna mono

, En. q. t. il.

VIL



                                                                     

a;

L132]: V.
VlI.

(31:th autem æquc multi licium, multiplex quidem pri-
mæ lùperaverit multiplicem ecundæ, multiplex.vcro. renia:
non fuperaverit multipliccm quartz, tune prima ad fecun-
dam majorem proportionna. habere dicitur quam renia ad
quartam.

Vlll.,
Analogia et! proportionna: fimilitudo.

1X.

Analogia veto in tribus terminis ad minimum confiflit.

,X.
Quando ms magnitudines proportionales funt, rimaad

tertiam, duplicatam proportionem haberc dicctur ejus quarta
babet ad recundam.

l Xi.Quandq autem quatuor magnitudines fun: proportionalcs,
puma ad quartam, triplicatam habere proportioncm dicetur
ejus qua’m habct ad recundam, 8c lamper deinceps, una am-
phus, quoad analogia procel’fcrit.

Xll.
Homologæ,’ vel fimilis rationis magnitudincs, dicuntur

amecedentcs quidem antecedentibus, confcquenfes veto
confcquentibus.

’ X111.Alterna feu permutata rario cit fum rio antecedcnris ad
.antecedcntem, 8: confequcntis ad con equentcm.

XlV. ’
lnvcrfa ratio en: fumptio confcqucntis ut antcccdentia,

ad anteccdentem, ut ad confequentem.

XV.
Compofitio rationis en. fumptio antecedentis unà cum

.confequcnte, tanguam .unius, ad ipfam confcqucntem.

XVI.
Dlvifio .rationis el’t fumptio exceflfis quo antcccdcns rupe-

rat confcquentem, ad ipfim confequentem. .

G 3 XVll.

10!
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XVII:

Converfio rationis en fumptio antecedentis ad excellüm
quo antecedens ipi’am confequentem fuperat.

XVIII.
Ex æquo five ex æqualirnte ratio cit, cum plures magni-

tudines extiterint, 8c alise ipfis numero æquales, qua: bina:
fumantur 8c in eadèm proportion, fueritque ut in primis
magnitudinibus prima ad u timarn, ita in fecundis magnitu-
dinibus prima ad ultimam: vel aliter, cit fumptio extrana-
rum par fubtraaioncm mediarutn.

XIX.
Ordinata proportio cit, quando fueril: ut antecedens ad

confcquentem, in antecedcns ad confequentem; ut autem
confequen’s ad aliam quampiam, ira confequens ad aliarn
quampiam.

XX.
Perturbata vero proportio cit, quando tribus exiitentibus

magnitudirubus, ô: aliis ipfis numero æqualibus, fuerit ut in
primis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ira in
fecundis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ut
autem in primis magnitudinibus œnfequens ad aliarn quam»
plain, ira in feeundis alla quæpiam ad antecedcntem.

,. AXIOMATA.
I.

Ejufdern five æqualium æque multiplices inter fe requa-
les funr.

Il.
Quarum eadem æque multiplex cil, vel quarurn æquales

funt saque multiplices, a: ipfæ inter le (un: æquales.

PROPOSITIO I. THEOREMA.
.Sifuerint quottungue magnitudines quotcunquema-

gnituilinnm, 47min»): numero, fingulæ fingularum
tque multipliai; guatuplex ell una magnitude uni-

ii tu, totuplice: crunt du 0mm: omnium.
0

Sint quotcunque magnitudines au CD, uotcunque ma-
gnitudinum a a, æqualium numero, lingulæ ngularum æqule

mu -

ffi’A .

il



                                                                     

lipfius a, roruplices crunt 8: au on fimul

L!BER V.
multiplias. dico quoruplex cit A a ipfius a, complices elfe 8:
au cr) limul ipfarum a F fimul. (ameniam enim An æquo
multiplex cit ipfius a, ac c1) ipfius a, quot
magnrtudines funt in au æquales ipfi a, A --
tot crunt 8c in en æqualcs ipli a. dividatur

fiat AG on; 8c en dividatur in partes æ-
quales ipfi p, videlicer»cn un. erit igitur B h
multitudo pattium CH un æqualis multi-
tudini ipl’arum ac on. 8: quoniam au cit
æqualis E, a: en æqualis F; crunt 8: A0. C l
CH æquales a ipfis a F. eadem rarione quo-
niam on cit æqualis a, 8c un ipfi a; crunt ,
on un æquales a ipfia a F. quot (un: itaque H ..
in au æquales ipfi a, rot func 8c in au
en æquales ipfis a a. ergo quotuplex cit A B p

par; quidem in partes ipfi r. æquales, qui: G ,. I
E

ipfarum a l7 fimul. Si igitur fuerlnr quotcun-
que magnitudines quorcunque magnitudl-

V nom, æqualium numero, fingulæ fingularum neque multipli.
ces; quotuplex au: una magnitude nains, toruphCes eruntiôc
omnes omnium. Œod demonfirare oportebar.

PROP.lI. THEOR. ’
Si prima [munit «que multiplex fuerit ac tertia

quarta, fuerit un,» à çuinta [touth «que mul-
tiplex ac jexta quartai); erit niant compofita prima
mm quinte j’entame Æïfifi multiplex et tertio cum

fixa ganta. ’Sir prima au renauder c asque multiplex, ac tertia ne
quartz p. fit autem 6c quinta .36 A
fecundæ c æquo multiplex, ac
fexta En quarra: a. dico 8: compoq
firam primam cum quint: (cil. ac B
(canada: c æquo multiplicem elfe, i E
ac rerriam cum (un fc. on quar-. .(a: p. uoniam enim a a æque mul- I
ripiez e c, ac nazipfius p; quot . imagnitudines, (un in A a æquales G C . H F
c, rot crunt 8: in DE: æquales. F. cadem ratione 8c quo:
funt in sa æqualeac, rot se in en eruntæquales a. que:
igitur (un: in rota ac æqualec c, rot crunt a: ln rota ou
æquales F. ergo quoruplex cit au ipfius c, totuplex en sa

DE.

D

103
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D H ipfius a. a: Compoiira igitur prima cum quinta ac fe- l
cundæ c æquo multiplex erit, ne renia mm (enta D H
quartz F. quart: fi prima fecundæ æque multiplex fieri
ac renia quartz, firent autem a: quinta fecundæ æque -
riplex, ac fexra quartz r erit compoûta quoque prima cum

uinta æque multiplex ecundæ, ac renia cum fauta quartz.
&uqd oportebat demonltrare. -

PROP. HI. THEOR.
Si prima [encadre 4’un multiplex fuen’t a: tertio

quarta: ; ’jitmantttr autem 4’711: multiplie" prima:
tenue; erit à, ex 49mm; [impartira attaque

mame argue multiplex, citera quidem flemme,

altera veto guette. »Sir prima A feeundae a æque multiplex aç renia c quarra
n: a: fumanrur ipfarum a c æque multiplices a a ou. dico
a: F ue multiplicem l 1.
61T: ip rus a, ac ou ipfi- F

Ils D. Quidam enim - ’El? æque multiplex cil: . . B liplius A, ac ou ipfius c ;
v quot magnitudines funt K 4-
în En æquales A, rot 1.1.
crunt 8: in c H æquales ..
c. dividatur a i: qui. . ! gdem in magnitudines - .. Iipliaæqualesart KF; E A Be G, .c D
c H veto dividatur in l i . .magnitudines æquales c, videlicet c L L H- v erit igitur ipfa-
mm a x K]? multitude æqualis multitudini iplârum c L L H.
ô: quoniam æque multiplex cil: A ipfius a ac c ipfiua n; ae-
qualis autem a: ipfi a, a: GL ipfi c; erit ne æquo mul-
ti et ipfius n, ac GL iplius n. eadem ratione æque multi-
p ex erit r: a ipfius n, ac L a ipfius D. quoniam igitur prima
En feeundæ n æque multiplex cit, ac renia GL quartz D ;

œil autem 8c quinta x a recundz a aeque multiplex ac (en:
LH quartz D: erit a: compofira prima cum quint: ne, fe-

-. g. hymnode a arque multi lex a, ac terri: cum fcxra on, quart?
D. Si igitur prima ecundæ æque fuerit multiplex ac rem:
quartz, fumantur autem primæ a: terriæ æquo.- multiplrcea:
erit 8c, ex æquali, fumptarum utraque utriufque æquo multi-
gâtâdïlrera quidem recondæ, airera veto quartz. (yod

c O 0mm, hP ’" P R O P.



                                                                     

mat; a a» w-

ËËHÈ orage 9 et

Llauk V.
PROF. 1V. THEOR.

Io;

I Si prima ad feeundam eanJem barbet proportionem
quant tertia ad quartant: à «que multiplia: prime
à ter-rite mi «que multipliter [cannela 6’ quarte,
juxta paumois multçolitationem, eandem propane;
mm balebunt, inter je comparant.

, Prima A ad focundam a eandem proportionem bubon:
xiquam terria c ad quartam n: a: fumantur ipfarum quidem
A c utcunque æquo multipli-
ces E r; ipfarum veto a Daliæ
utcunque aequo multiplices a H.
dico a ad G ira elfe ut a ad H.
Sumantur rurfus ipfarum a: F ao-
quo multiplices r: L, 8: ipfarumr
G a æquo multiplicea M N. quo-
niam igitur a æquo multiplex on: I
îpfiua A, arque F ipfius c; fu-
muntur autem ipfarum a: r: æquo
multipliai 1c L: erit K æquo
multiplex a ipfius A, arque r. ipfi-
us c. eademrationouæquo mul-
tiplex erit ipiius a, arque N ipfius K
n. a: quoniam oit ut A ad a ira.
c ad D. fumptao autem fun: ipfa.
mm a c æquo multipl’ es K L;
a: ipiarum a D alise ure nquo æ-
quo multêplicea M N :’fi b x fu-
perat M, uporabit 8c r. ipfam a;
8c fi aequalis æqualis; a: fi miner
miner. funtque x Lquidom ipfa-
mm a sacque multiplias; u N
veto ipfarum c H aliæ utcunquo
æquo multiplias. ut igitur a ad
c ira cotit r: ad H. quote fi pri-
ma ad focundam eaudern habeat
proportionem quam renia ad

l.

il

.mF-fiwl-H

un
’ l

LFCDHN

tare-Ha 3. lit-3m.

L .
6 y. Delhi."
primi-

à G ,0 D9511.

quatrain; 8: aequo multiplia: prima: ac tertiæ ad æquo
multiplicos focundæ ac quartz, juxta quarnvis multiplicatio-
nom, condom proportionom habobunr, inter fe comparant.
de demonllrare oporrebat-

(banian: igitur .demonflratum cil: x il: ont M, 8: t.
ipiam N (aperçue, a: fi æqualis, abandon I e, 11:32;?
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minorom 4 comtat oriam fi M fuporat K, 8c N lupome ipfam,
L; 8c fi æquslis, æqualem elfe, 8: fi minor, minorera, ac

, ,, pegmproprerca ut c ad a r ira elle a ad r:
hujus.

Car. Ex hoc manifeilum en, [i quatuor magnitudinoo tint
proportionnes, a: invorfe proportionales elfe.

PROF. V. THEOR.
.Si Magnitude magnitudini: «que multiplex [il arque

d’un oblate; à "ligua religtw l7!!! multiplex
erit et toto totiuJ. i

Magnitudo A a magnitudinia en æquo multiplex fit at-
quc ablata A a ablaræ c F. dico 8c reliquam au reliquæ en
æquo multipltcem elle arque rorarn A a .
retins c1); thuplex enim cil: au ipfiua A
cr, totuplex bat 8c LB iplius cc. à: quo- -- G
niam au æquo multiplex oit ce arque sa 1

. 1, 1min iplius ce; erit a A a æquo multiplex c a, E c
i ac A a ipfius c r; ponirur autem æ o mul- , 1 -

l F

D

-i-r
riplex A a -ip(ius c F, ac- au ipius CD-

. æquo multiplex igitur ou en urriuiquo ce
ba.Axiom.CD; ac proptoroa ce ipfi en oit b æquo. - i
hujus. lis. communis auicrarur c a. - reliqua igi- à

tur c c æqualis oit reliquæ D F. iraquo
quoniam A a æquo multiplex oit c F, ac en ipfius CG. caque
ce æqualis D F; erit A s æquo multiplex c r, ac a: ipfiua F D.
æquo multiplex autem ponitur au ipfius ce, ac A a ipfius
CI). ergo a a oit æquo multiplex tin, ac A a iplius on. ô:
reliqua igitur a a reliquat un æquo multiplex cil, arque rota
A a (otius c D. Qrarc fi magnitude magnitudinis æquo mul-
tiplex fit arque anima ablatæ: 8: roliqua reliquæ æquo erit
multiplex, ac tora rorius, Qu’au oporrobar demonl’rraro.

PROF. Vl. THEOR.
Si trine megnitua’ine: duoram magnituiinum 4’78:

multiplicetifint. (9’ ablatif quantum fiat earundem
47148 multipliait: crunt é- relith’ ne] afdem t-
quaiet, vol ipfirum tque multiplient :

I A ÀDuæ magnitudines A8 c n duarum magnitudinum a tr
æquo multiplices tint, 8c ablaræ A G c H oarundem (in: æquo
multipliccs. dico ô: reliquas on H D vol iplis a F æquagliçs

v e o,
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. L 1 a a a V. 107elfe, vol ipl’arum æquo-multiplias. Sir enim primo 68
æqualis a. dico 8: un ipfi a elle æ-
qualemu ponarur ipfi a æqualis cit. 8c
quoniam et; æquo multiplex cil: E ac
a. a ipfius a; clique. G a quidem arqua-
lis a; CK vero æqualis r: erit au
æquo multiplex A a, ac KH ipfius F.
æquo autem multiplex ponitur A n
iphus a, ac on iplius r. ergo x H æ-
quo multiplex oit F, ac en iplius r.
quoniam igitur urraquo ipfarum KH
c D elt æquo multiplex r, erit x H æ-
qualis i c D- communis auferatur CH.

r ergo reliqua KC reliquæ H D oit æ-
qualis. ied x c oit æqualis F. 8: H D
igitur ipli troll: æqualis; ideoque G n
ipli E, 8c, HD ipfi r: æqualis erit. fi-
miliror domonfirabimus fi o a multi-
plex fuerit ipfius a; 8c un ipfius P
æquo multiplicem elle. Si igitur duæ
magnitudinea .duamm .magnirudinum

l æquo multipliees (un, a: ablaræ quæ-
dam lin: earundom æquo multiplices;
crunt 8c reliquæ, vol eifdem æquales,
vol ipfarum æquo multiplices. Œod
demonllrare Oportebat.

A K ”l le
si Î i ta.hujua.

*H1 l I .
B. D E F

K l’inflation).
hujus.

C

H

nF-Ç-lTIF-"l

il
il

, L mon VIL THEOR.
gÆquale: M tandem canulent lobent proportionem, à

aidem ad agneler.
Sint æ uales magnitudinos A B, alia autem quævia magni-

tudo c. ico urramquo ipfarum A B T
ad c eaudem proportionem habere:
ô: c ad utramque A B fimiliror oan-
dem habero proportionem. Suman-
tur ipfarum A n æquo multiplices
D E, 8c ipfius c alla urcunque mul- -
tiplex F; quoniam igitur æquo mul- D
tiplox oit D iplius A, ac a: iplius a, g:
et que A ipfi a æqualis; erit 8c D
æqualis A a, alla autem utcunquo
multiplex ipfius c oit F. ergo .
fi D uperat F, ô: a ipfam p l’ope-
rabit, 8c fi æqualis, æqualis; 8c
fr miner, minot. a: (un: D la qui- ’

1.
dom

l
Î

a. union.
haine.

tk»-------è« v-
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EUCLrDu ELBMENTORUM
dem ipfarum A a æquo multiplices: a veto alla utcunquo
multiplex iplius c. erit igitur 6 ut a ad c. ira a ad c. dico
infuper c ad urramquo ipfarum au candom habero pro.
portionem. Iifdem enim confiruélis fimilitor oitondomus D
ipfi xæqualem elfe, fi igitur F fuperat D, ipfam quoque a fu-
perabit; (se fi æqualis, æqualis; 8c li minor, minot. arque
oit F quidem ipiius c multiplex; D a vero aliæ utcunquo
æqde multiplices ipfarum A a. ergo b ut c ad A, ira erit c ad
a. Æquales igitur ad candeur, candeur habent pro rtio-
nem, a: oadom ad æquales. Œod oilendere oporte at.

PR o r. Vin. T H a o R.
[naqualzum magnitudinum major tu! etndem,ma;orem

me: proportionner, 9mm minot. (9’ eaa’em ad em-
norem, nageront proportionnerez baba, quant ad ma-

JOÏCMH j ’
Sint inæquales magnitudinos, en, c, 8: fit A a major. fit

alia veto urcunquo D. dico A8 ad D majorent habore pro.
portionem quam c ad D. - a: D ad o majorent habaro pro-
portionern quam ad au. ,(Ëoniam un major et! quart: C,
ponatur ipfi c æqualis a a, oc
oit a B excedar c por un. itague FI r
en aliquoties multiplicataxma-
jor a erit uam D. multiplicerur T
au: quoa fiat major quem D;
fitqueipfiub multiplex ne i fa D I
ma’or. quotuploit autem F6 K
ip rus A a, rotuplex fiat o H iplius
s a, 8c K ipfius c. fumatur otiam r
ipfius D dupla quidem L, tripla P,
8c fic deinceps una amplius, quo-
ad ca quæ fumitut multiplex -i-
plius D, fiat prima quæ fit major

am K; fit illa N. litque M mul-
tiplex iplius D proximo minor
uam N. uomam ira ne N ri-

?m multip ex eût ipiiiis D (En: N. M P L D
major et! quam K; erit M non ma-
jor quarn x, hoc oit x no’n erit minot quam M. 8c Cum
æquo multiplex lit ne iplius A a ac OH ipiius sa. erit F6

6 r..hujua.æque multiplex A a: ac r: H ipfius A n û. æquo autem multi-
plex oit po iplius au ac x rpfius c, ergo au æquo multi-
plex’elt A a, ac x ipliur c5 hoc ou F H, x ipfarum a a Ê: c

V . . un:
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L119!!! V. 109funt æque multiplices. rurfus quoniam c H æque multiplex
cit ipfius a a ac K ipfius c, clique a n æqualis c erit 8c c a
ipfi K æqualis c. fed K non miner cit quarn M. non igitur ou c 1.. Axiom.
miner erit quam M, fed en: ne major quam D, ergo rota hurlu-
F H major erit quam M 8: D. fed M 8: n fimul (un: æqunles
ipfi N, quia M cit multiplex ipfius D ipfi N proxime miner,
quare F u major erit quarra N. unde cum PH fuperat n, K
veto ipfam N non fupcrar, a: (un: F H 8c K æcjue multiplices
ipfarum A B 8c c, à: cit N ipfius D alia mulrip ex, ergo d A a 1 7. Odin.
ac D majorera rationem habebit quam c ad D. Dico præte- hm":-
rca 8c D ad c majorem habere roportionem, quam D ad
A n. iifdem enim confinais fimi ire: ofiendemus N fuperare
x, ipfam vero r H non fuperare. arque cit n multiplex ipfius m
D, 8: sa x aliæ utcunque ipfarum A]; c saque multiplices.
ergo D ad c majorem proportionem .habet 4, quam D ad A a.
lnæqualium igitur magnitudinum major ad candeur majorem
habet proportionem, quam minor. 8c cadeau ad minorem,
majorem propofrionem habet, quam ad majorem. de

’ oitendere oportebat.

PROF. 1x; THEORQ
Que tandem proportionem italien! ad tandem, inter f:

jam 47341:3; ad 7m: adam, tandem babel pro-
parlionem, ipfie :tiam inter f: [am æçnnler.

Habeat enim maque ipfarum A a ad c eandem proportio-
nem. dico A ipfi n æqualem elle. mm fi non eiïet æqualis,
non haberet a utraque ipfarum A B ad can-
dem, candem proportionem. habet autem.
æqualis igitur cit sipfi a. Habeat rurfus c A
ad utramque ipfarum-A a eandem propor-
tionem. dico A æqualem elfe ipfi a. nifi .
enim ita fit, non 4 habebit c ad utramqùe le j 1 a hum.
A B candem proportionem. habet autem. ’ i ’
ergo A ipfi a neceflario en æqualis. Que v
igitur ad eandern, eandern proportionem B
tubent, æquales inter f: (un: ; a: ad qua: r
«dem, eandem babel proportionem, Ipfæ ’
inter (e (un: æquales. (Æod demonfirare oportcbat.

PROF.
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a 7. hujus.

â I. hujru.

z EUCLIDIS’ ELEMENTORUM

, PROF. X. THEOR.Magnitudinum proportianem ba hmm ad cadença:
majorent promurent»: 641m, M’a major ([1; 1d 91mm
une «de»: majorent baba! proportionemjfla miner efl.

Habear enim A ad c majorem proportionem, quam a ad
c. dico A quam a majorem elfe. li enim non eft major, vel
æqualis dl, vel minor. æqualis autem non cit A ipfi a urra-
que enim ipfarum A a ad c eandem habe-
rer a proportionern. atqui eandem non
haber. non elt igitur A ipfi n æqualis. (cd A.
neque minor elt quam a, haberer b enim
A ad c minorern proportionem, quam n. l
atqui non barber minorem. non igitur A 1C
minor cil, quam a. ol’renfum autem elt
neque elfe æ ualern. ergo A quam a ma- .
jor erit. Ha ar rurfus c ad a majorern B
proportionem quam c ad A. dico a mi-
norem elle quam A. fi enim non eli: mi-
nor, vel æqualis cit, vel major. æqualis urique non en B
ipfi A, eremm c ad urramquc ipfarum A a candem propor-
tionem A haberer. non habèr autem. ergo A ipfi a non elt
æqualis. (cd neque major elt a quam A, haberer enim c
ad a minorem b proportionem quam ad A. arqui non haber.
non cit igitur a major quam A. oltenlum autem cit neque
æqualem elfe. ergo a minor erit quam A. Ad candeur igitur

op’orrioncm habenrium, quæ majorem proportionem ha-
r, illa major dt; 8c ad quam eadem majorem haber pro-

pOrrionem, illa minor clin (yod oporrebar demonllrare.

PROF. XI. THEOR.
âme eidem miam [mat proporlrbner, inter je M-

clarifiant.
Sint enim ut A ad a ira c ad o: ut auremcad n in E

ad F. dico or A ad: a, ira elfe a ad a. fumanrur enim apla-

G’: :4. 1 H. fi . K. I r
A.r----r Cr---a Eh-F-C
Br----I Dl-----4» Fr---l
L r----4----r-----4 M r---u----a---r NI-l-H
,rum quidem A c a æquo multiplicea a H K; ipl’arum vero
a o a aliæ uicunque æque multiplia: r. M N. (410mm) igi-

rut

----- .-.-...-.-----
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.Llaan V. tutur en: ut and a, ita.c ad D, 8c fumptæ fun: ipfarum A c
arque inultiplices a a, 8c iplarum a n alise utcunque æque
multiplias r. M; fi A c lupcrat L, 8: ra iplam M luperahjt; a:
fi æqualis, æqualis; &fi minot miner. rurfus quoniam’elt
ut c ad D, ira r; ad F, 8: fumpræ funt ipfarum c a æque
multiplias H x, ipl’arum aero D F aliæ utcunque æquo mul-
tiplices M N; li a H lu crat M, 8c K iplam ri luperabit; 8c fil î- mî-
æqualis, æqualis; a: a miner, miner. led fifi luperat M, &hulm’
G fuperabit L; 8: fi æqualis, æqualis; 8: fi miner miner;
quare fic fuperat L, 8c K ipfarn uluperabit 5 &fi æqualis,.
æqualis; 8c li minor, minon 8c lunt c K quidem ipfarum
A a æquo multiplices; LIN veto ipfarurn a a aliæ urcunque
æque multiplices. ergo a ut A ad B, ira erit a ad F. Que igi-
tur eidem eædem (un: proportiones, 8c inter le eœdem four.
(km oflendifl’e oporruir.

mon XIL’Tl-IEOR.

Si palanque magnitun’iner proportianalerflerint; tu.
une mandarinaux ad anam canlèçuentmm, in; a- .
nm! ramendeurs: 0mm: damne: confiqaenter.

Sint quotcunque magniradines’ ’ roportionales a a c .1)
a F, &uraada, itafic cadi), nadir. dicour’lradn.
ira elfe A c r: ad B n a. [lamantin enim ipfarum-Alc næ-

Gi Dl H r-v----;--------IA 1 h C ..v’ c.:, fi .. .lzîirît
3H D I---q. I Pif-.34 IIl? 1L.- : l M: fi 4 -: Ni;--4;--i----r
que multipliera o H x, ôtaiplhrurn a D a aliæ meunque
æquo multiplices L u N. f Quoniam igitur ut a ad a, ira elt
c ad D, se a ad a, se fumpræ lunt ipfanrm quidem La c a zque
multiplias a H x, ipfarurn vero a a a aliæ utcunq’ue æque
molriplices r, -M N; fi a o arpent 8c H ipfâm M iuperabir,. y, par.
8: x ipfam u; 8c li æqualis, æqu is; 8c liminal; minonbujus- à
quare a: li a fuperat L, fripe-raban: a: c n r iplàs r. M N;
ô: fi æqualis, æquales; a: li minot, minores. fmtque o, &
a H K ipfarum A, 8e A c a arque multiplias, quoniam fi-
fuerinr quorcunque magnitudines quorcunque magnitudinum,
æqualiurn nurnero, lingule; fingularum arque multiplices; j
quoruplex elt nua magnitudovunius, totoplices b crunt 8:6 r. hujur.
omnes omnium. El cadem ratione L 8: r. M N rpfarum a,
8e a D a (un: æque multiplices. cit igitur a ut a ad a, ita

A c r.
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Eucnnrs ELEMENTORUM
A c a ad a D F. (bard: li quorcunque magnitudines repor-
tionales fuerint, ut una antecedentrum ad unam con equen-
tium, ira enim antecedentes omnes ad ormes confequentes.
Quod demonltrare oportebat.

PRO P. X111. THEOR.
Si prima ad [condom tandem baba: pro ortionem

gram tertio ad garum, tertio autem a quartant
majore»; proportionem baht quam quinto ad je:-
tam : à prima ad frondant majorent babebit pro-
portionem anam quinto ad fartant.
Prima enim A ad feeundam a candeur proportionem ha-

beat quam tertia c ad quartam D, renia autem c ad quarram
D majorern baba: proportionem quam quinta E ad (exram
F. dico ô: primam A ad feeundarn a majorern proportionem

.515 ’ a G. fi :Hl-4-s
[11------J CI----i EH31-... Do----.- 17-14
NP-L-i-H Ka-h-a-a LH-O----1
habere’, quam quinra a ad fexram F. Œoniam enim c ad
D majorem proportionem habet quam a ad F, font quædam
ipl’arurn c a arque multiplices, a; ipfarum D a aliæ utcun-
quæ æque multi lices; 8: multiplex a quidem o fuperar mul-
tiplicem D; mu tiplex vero a non fuperat multiplicem ri.
Sumantur ,8: fint ipfarum c a æque multiplices a H, a: ipfa-
rom D r? aliæ utcunque æqùe multiplices K L, ira ut c qui-
dem fripera K: a vero ipfam L non fu ret: a: quoru-
plex e c ipfius c, toruplex fit ô: M ip a; quotuplex
autem K iphus n, toruplex fic 8c N iplius a. 8c quoniam
cit ut A ad a ira c ad D, 8: fumptæ funt ipfarurn A c æ-
que multiplices M c, 8c iplarum a D aliæ urcunque æque
mulriplices N.K: lib M fuperat N, 8: c ipfam K fuperabir;
a: li æqualis, æqualis; 8c li minot, minor. fed c fuperat x.
ergo 8c M ipfam N fuperabir. u veto non fuperar L. font a
M H ipfarurn A a: æque multiplions, 8: N L rpfarum a F a in:
urcunque æque multiplices. ergo A ad a majorern propor-
tionem habebir a quam a: ad r. Si igitur prima ad facon-
dam candem babear propertionern quam terris ad quarram;
renia vero ad quartam majoremproportionem habeat quam
quinto ad fextam: a: prima ad recundnm majorcm habebir
proportionem quam quinta and I (entrain. (ëod oltendere

oporrebat. * PROF.
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LIDER V. I tuf.P.R0P. XIV. .THEOR.
Si prima ad ficaadam tandem balata! propartiamm

gnan: tarifa ad gueulant; prima autem major fit
7mm tertio : éfecuna’a quam quarta major erit;
fi maudis, æqualix; à fi miner, miner.
Prima enim A ad fecundam a candem proportionem ha-

beat quam terri: c ad quartam D: major autem fit A quam
c. dico 8c a quam n majorem elfe. Quonîam enim A major

o efl; quam c, ô: alia cit utcunquc magni-
Iudo B, habebit a A ad n majorcm pro- * a 8. hujul.
portionem quam c ad a; fed ut A ad B
ira c ad D. ergo à: c ad D majorem ha-
bebit i proportionem quam c ad n. ad b :3.hujol.
quam vero eadem majorem proportio-
nem habet, illa minot c cfi. quare D "0.111132"
cit minor quam a, ac proptcrea n quam
D major îrit.f fimiàiter demonltfirabimèns 8c

fiAæquais 1: i c,8cBip ne cæ-
qualcm; 8c fi Apfit minor quam c, 8c B A B C D
quam D minorem cire. Si igitur prima ad feeundam tandem
habcat roportionem quam renia ad quartam; prima autem
major t quam tarda, 8: fecunda quam quarta major erit;
8: fi æqualis, æqualis; ô: [i minot, miner. QIOd demon-
mare oportebat.

PROF. XV. THEOR.
Tarte: inter fi comparant tandem baba)! proportionem

yuan: brabant earum 4’714: multiplien.

Si: enim au æque multiplex c, ac Dz ipfius F. dico ut c
ad r, ira cire A a ad DE. Œoniam
enim æque multiplex cit A8 ipfi- A
us c, ac DE ipfius F; quot man
gnitudines (un: in A B æquales G D
ipfi c, toridem crunt à: in DE
zonales r. dividatur au in ma- K
Ënuudines ipfidc æquales, quæ
m: AG au un; a: DE divida- H
tur in magnitudines æqualcs F, L
VÎdCHCÊt in Dr n. LE; erit igi-
tur ip arum ac en un multi-
tude æqualis multitudini DK KL B C E F
l. a. 5: quoniam æqualcs [ont A G GH SI, fumque DE t5

l5
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. 7. hujus.
6 ra. bujus.

a 1;. bujus.

la Il. bujus.

e 14.. bujus.

d :.Def.

EUCLIDIs ELEMEN’ronUM’
LE inter f: æquales, ut ac ad on, ira cerir en ad KL, 8C
H n ad LE. arque erit 6 ur uua aurecedenrium ad unau:
confequenrium, ira omnea anrecedenres ad omnea confe-
queutes: cit igitur ur ac ad DK, ira au ad Dz. l’ed ac
ipfi c cit æqualis, a: DK ipfi F. ergo ur c ad F, ira erit a:
ad DE. Pattes igirur inter le compararæ candern habenr
proportionem quam habenr earurn æque multiplias. de r
ofiendendum fuir.

PRiOP. xvr. Imam.
Si 714mm magaitadine: proportionale: funint, à

permutera propartiaaak: crunt. .
Sint quarud’r magnirudines proportionales A a c D, lir-

que ur A ad B, ira c ad D. dico 8: ermuraraa proportio-
nales elfe, videlicer ut A ad c, ira e e a ad D. Sumanrur
enim ipfarum qui-
demanæquemul- Eh ’ l fiG’ l i .
riplices a r, ipfarum A i---I C r----I
vero c D aliæ urcun- B h... D H
que æque multipli- fi. . v lces G H. &quoniam r H’
asque multiplex cil: E ipfius A, ac a iplius a: partes autem
inter le compararæ eaudem habenr 4 proportionem quam
habenr earum asque multiplices; erit ur A ad a ira a ad a. ut
aurema ad Biracad D. ergoôcurc ad Dira triade.
rurfus quoniam a H funr ipfarum c D æque multiplices,
patres autem inrer le compararæ eaudem habenr proportio-
nem, quam habenr earum æque multiplices, erit 4 ut c ad D
ira and H. [cd ut c adD ira a ad F. ergo 0&ur aad F
ira o ad H. quad fi quatuor magnitudines proportionales
finr, prima autem malor fit quam renia; r 8c feeunda quam
quarta major erit; 8c iæqualis, æqualis; 8c fi minor, minon
fi igitur E lu erar a, 6:? ipfam H fuperabir; 8c fi æqualis,
æqualis; ô: minor,minor; funrque a F ipfarum A sacque
multiplias, 8c G H ipfarum c D aliæ urcunque æque mul-
riplices, ergo a ur A ad c ira erit n ad D. Si igitur quatuor
magnirudines pro errionales filerinr, 8c permutatæ propor-
tionales crunt. auod ofiendere oporrebar.

liROP.
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PROF. XVlI. THEOR.

Si complût magnitudz’aei fiat proportionalnl à li»

alfa: propartinnale: errant. i .
Sint compofiræ magnitudiues proportionalcs AB sa en

DF. hoc cit ut A8 ad a a, ira fit CD ad DE. dico eriam di-
vifas proportionales elfe, videlicer ut au ad en ira die
ce ad FD. fumanrur enim ipfarum quidem AS en CF a? D-
æquo multiplices c a HK LM r ’
un, ipfarum vero a n FD aliæ
urcunque æque multiplices K x
NP. aniam æquc multiplex cil:
0H iplius an, ac HK ipfius E8,
erit 4 ou iplius A a æque multi-
plex, ac cr: ipfius A8. æque au- ,
rem multi lex el’t ou ipfius au, h
ac LM ipius ce. ergo GK æquo
multiplex cit au, ac LM ipfius
CF. rurfus quoniam neque multi-
plex cit LM ’ ipfius c F, ac M N
ipfius FD; erir 4 LM æque mul- A C L
riplex cr, ac L N ipfius en. fed æque multiplex erar LM’
ipfius c F, ac GK ipfius A8. æque igitur multiplex cit si:
iplius au, ac LN iplius c D. quare or: L N ipfarum au en
æque multiplex crunt. rurfus quoniam æque multiplex en:
HK ipüus au, ac un ipfius FD: efl: autem 8: Kx ipfius sa
æque multiplex, ac N? ipfius en; 8: compofira HX ipfius
sa æque multiplex eli b ac Mp i fins FD. quare cum fit; a, m3....

P
X

5-4-4

N a r. hujua.
M

E.

il:

i---I«-----:« i---t-P
1:1

l
l-P-l w

O

q (a

’ ur a a ad sa, ira cr) ad Dr; se umpræ fin: ipl’arum qui-
dem au c D æque multiplices a]: LN, ipfarum veto E8
FD aliæ urcunque æque multipliccs HX MP: ifi c on: fil-e ;. Def.
perar HX, 8: LN fuperar MP5 8.: fi æqualis, æqualis; 8: 61min!-
minor, miner. fuperer igitur GK ipfam Hx, communique
ablarari x, 8: c a ipfam 1:): fuperabit. fed fi GK fuperar H x,
8: LN fuperar M p: itague fuperar LN ipfarn MP1 commu-
nique M N afllara, 8: L ici fuperabir N P. quare fi G H luperar
xx, 8: LM ipfam NP fuperabir. limilirer demonitrabimus
8: fi GH fit æqualis KX, 8: L M ipfi NP elfe æqualem; 8: li
minor, minorem. funr autem o H LM ipfarum A a: c F æque
multiplices’, 8: îpfarum E B FD aliæ urcunque æque mul- -
riplices r: x N r.oergo r ut A a ad E a ira erit c a ad FD. Si
igitur compofiræ magnitudines finr proportionales, 8: di-
vifæ proportionales crunt. Quod demonfirare oporrebar.

H a: PROF.



                                                                     

116, EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROF. XVHI. THEOR.

Si Jivrffæ magnitudine: fiat proportianaler, (a, compo-
jîta’ proportionalea crunt.

Sint divifæ magnitudines proportiouales A a: a, a c F F D:
hoc cit ut a a ad a: a, ira c a ad a D. dico eriam compofiras
proportiouales elfe, videlicer or au ad ne,

dt! elIèco ad DF.’ Sienimnoneltutaa c
ad ne, ira cD ad DE; erit ut au ad ne, A
ira c D vel ad minorem quam r D, vel ad ma-
jorem. fit primo ad minorem, trempe ad F °
DG. 8: quoniam cit ur au ad ne, ira CD E r.
ad DG, compofiræ maguirudines (un: pro- ’

4 porrionales; ergo 8: divifæ proportionales
ax7.hujus.el’unt a. en: igitur ur u: ad sa, ira cc ad

c D. ponirur aurem ur A a ad a a, ira cr ad B D
ln.bujus.FD. quare 8: bur cc’ad on, ira cr: ad FD.

ar ce prima major elt quam rerria cr. ergo 8: fecunda
à :4. hujus. DG quam quarra D F major c erit. [cd 8: miner, quod fieri

non porefi. Non igirur cit ur au ad au, ira en ad DG. fi-
milirer oltendemus neque efi’e ad majorera quam DE. ad
ipfam igitur DF lit necefl’e en. Quare li divifæ magnitudi-
nes fior proportionales, 8: compofiræ proportionales erunr.
Quod oporrebar demonltrare.

PROF. XIX. THEO R.
Si fieri; a! tata ad talant, in ablata a! ablalam: à:

reliquo au? "liguait: erit ut tata ad totaux.
Sir enim ut rota A a ad roram c D, ira ablara A a ad abla-

ram ca. dico 8: reliquam a a ad reliquam
FD ira eflè ut rota A a ad roram CD. Q10- c
niam enim el’r ut rora au ad roram CD, ira

a 16.hujus. A E ad ce. 8: permutando erit 4 ut A a ad A
a a, ira c D ad c a. quoniam vero compofiræ 1.-
magnirudines funr proportionales, 8: divifæ - E

0x7.hujus.proporrionales erunrb, ut igitur se ad sa,
ira DE ad ac: rurfufque permutando ur 4
a: ad DE, ira sa ad ac. fed ut as ad cr,

,n, m5.... ira pofira e11 A a ad cD. 8: reliqua c igitur B D
En erir ad reliquam FD, ut rota A a ad lio-
ram cD. Quare fi fuerir ut rora ad rota , ira ablara ad ab-
laram: 8: reliqua ad reliquam erit ut rota ad roram. Œod

demoufirare oporrepar. r

. Car.



                                                                     

’P- v- m

L133]: V.
Car. Si quatuor magnitudines proportionales finr, per

converlionem rarionia proportionales crunt. Sir enim ut a a
ad ne, ira en ad D F, erit permurando au ad en, ira a E
ad ablaram DF, erit 8: reliqua au ad reliquam CF, ut rota
A]; ad roram on. quare rurfus permurando 8: inve’rrendo
erit ut AB ad AIS, ira CD-ad cf. Quod cit per converfio-
nem rarionis.

PROF. XX. THEOR.
’Si fin! 1re: magnitudinea, é- aIia: ipjîr navrera ragua-

Ia, que au fumantur in "de": proporh’ane; a:
æguali autem prima major fit, quam renia: (9’ guar-
ta 7min fixa: "tannin fi gaudir, arguait);
à fi miner, miner. -
Sint rres magnitudines A a c, 8: aliæ ipfia numero raqua;

les D a F bina: fumpræ finr in eadem proportione, lzrque

uraada,iranade,8:urnadc,iraa iad.F; ex æquli autem major lit A uam C.
dico .8: D quam F majorem elle; li æ-
ualis, æqualem, 8: fi minor, "minorem.

aroniam enim A major cit quam c, alia
vero et! urcunque a, 8: major ad eaudem
majorem haber 4 proportionem quam mi- A B c
nor; habebira ad a majorem proportionem a. - a
quam c ad a. (cd uraad a, ira Dad a; 8:
inverrendo ut c ad a, ira F ad a; ergo 8:
D ad F. majorem haber proporrionem quam
F ad a. ad eandem vero roporrionem ha. I
benrium, quæ majorem baser proportionem,
illa major boit. major igitur cit D quam F.
fimilirer olfendemus 8: 1 A fit æqualis c,y8.:
Dipfi Fæqualem elfe - 8cfi minor, minorera. 1*)- .F F
Si igiturrres magnirudinesfuerinr,8:aliæi lis ’ I ï r
numero æquales, quæ binæ fumanrur, in eadem pro-
portione: ex æquali autem prima major fit quam renia; 8:
quarra quam fexra major erir;’8: fi æqualis, æqualis; 8: fi
miner, minot. Quod oliendere oporrebar. - -

H 3 1’! h PROF.
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a Io. hop;
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a 8. hujus.

b Io. hujus.

,tionc. fit autem perturbata earum analogia, T

EUCLIDIS ELEMENTORUM

PROP.XXI. THEOR. ’
Sifint Ire: magnitudinct, (a) «la: ipfi: mantra 4’744-

leJ, gout biwa jùmanlur (a: in and"); roportione;
fit autem perturbant arum analogia, à ex 4.7415
prima rinjorjit 7mm tertio: (9’ 7144m: 71mm farta
major erit ; éji ægmlijfiïaalu ; 0 [i minor,minor.

Sint trca magnitudines a a c, a: aliæ ipfis numcro
æquales n a F, binæ flamgtæ a: in cadem propor-

videlicec ut a quidem ad a, ira a ad F; ut
vero a ad c, ira D ad z; a: ex æquali a ma-
jor fit quam c. dico 8c D quam amajorem
cil-c; a: fi æqualis, æqualem; ô: fi miner,
minorem. oniam enim major cit a quam
c, alia veroe n;- habebit; t a ad a majorem L
proportionem quam c ad a. fed ut a ad a, A

1

()r---o
W!

ita E ad F: 8c invertcndo ut c ad a, ira a ad
1). quare 8c a ad r majorem habebit pro-.
portionem quam a ad D. ad quam vero ea-
dem majorem proportionem habet fila mi-
aor cit i. miner igitur cit F (1mm D; ac
proptcrea D quam p major erit. fimiliter o- A
Qendemus 8: fi a fit æqualis c, 8c D ipfi P
cfi’e æqualcm 5 6c fi miner, minorem. Si igi-
tur fin: tres magnitudines, 8c aliæ ipfis æqua- L -
les numero, quæ binæ fumantur 8c in ea- D 1L- F
dem prçporrione, fit autem perturba; earum analogia, 8c
ex æqüali autem prima major fit quam renia: 6c quarta quam
fexta major erit; 6c fi æqualis, æqualis; 8c fi minor, minot.
Œod demonltrare oponcbat.

PROF. XXlI. THEOR.
&finl quotmngue magniIuJines, à! dia: iplî: mutera

touaient; 9:44 binæfumanlur in "de": proportion:
ex ægùoli in «Je»; proportion: crunt.

Sint quotcunque magnitudines A a e, 8c aliæ ipfis numero
àquales D a F, binæ fumptæ in cadem proportione, hoc en:
ut a quidem ad B, ira D ad a, ut autem a ad c, ira E adam
dico 8c ex æquali in eadem roportione elfe, ut a ad c, aga.
p lad a. fumantur enim ip arum quidem AD asque Inuit!-
plices c a; ipfarum vero a a alias ,utpunque æque mlqln-

. o p me:
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L132)! V.
plices KL, a: ipfarum CF aliæ urcunque
M N. aniam igitur cit ut a ad
n, ira o ad a, 8c fumpræ four i-
pfarum a p. æque multiplias!
G H, 8c ipfarum a a alise urcun-
que æque multiplices K L; erit
ur a a ad x, ira H ad L. eadem
quoque rarione erit ur K ad M,
ira L ad N. a: cum fin: rres ma-
gnitudines o x M, a: aliæ ipfis
numero æquales H L N, binæ
fumpræ a: in eadem proportione;
ex æquali à fi G fuperar M, 8: H
ipfam N fuperabir; 8: fi æqualis,
æqualis; a: fi minor, minor.
funrque c a ipfarum A D æquo
multipliccs, 8c M N ipfarum c r
aliæ urcunque æquo multiplices.
ur Êîirur A ad c, ira erit c n ad
F.

[haro oporrebar.

PROF. XXIII. THEOR.
Si fin; ne: Magnitudines, à» alite ipjî: marnera 433103-

ln, que bina? famnntur m
«de»: proportione; fit autem

. perturbnto arum analogie: à:
ex arqua]: in "Je": proportio-
n; crunt.
Sint rres magnitudines a a c,&

aliæ ipfis numero œquales, bina:
fumpræ in cariera pro’porrione, D r.
F, fit autem Ëerrurbara earum a-
nalogia, hoc e fit ur a ad a, ira a
ada, &uraadc, iranada. dico
ur a ad c, ira elfe n ad a. Sumanrur
ipfarum quidem A a D æquo mul-
tiplieras c a L: ipfarum veto c E F
aliæ urcunque æque multipliccs 1:
M N. 8c quoniam c a æque mul-
riplices funr ipfarum a a, partes
autem eagdern habenr. proportionnel? quam habenr

æque multiplices

Amy!

r---c----4--l---4 zob”.

uare fi fin: quorcunque magnitudines, a: alias ipiis ou:
nero æquales, quæ binæ fumanrur in cadem propomone .
8c ex æquali in eadem proportion: crunt. (yod deman-

iZTIt---*l

Id
p-4----’*IW’---’l

Il,

b ne. bains. .

r: f. Defin.
hujua.

t
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a 1;.hujua.

hl.hu]ua.

rar.bu)us.

l 5. PCL
quina.

a aa. hujus.

5 19. hujus.

a hyporh.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
ipfarum multiplices: erit au: a ad a, ira c ad H. &fimili
rarione ur a ad a, ira M ad N. arque cit ur a ad a, ira a. ad
F: ur 6 igitur a ad H, ira M ad Ni mrfus quoniam cit ut a ad c
ira D ad a, a: fumpræ funr ipfarum a D æque multiplices H L,
iplamm vero c a aliæ urcunque tque multi lices x M : erit
ut H ad x, ira L ad M. ofienfum autem cit ut c ad H, ira
elfe u ad H. quoniam igitur (res magnitudines proportio-
nales funr G H x, 8: aliæ ist numero æquales L M N, bi-
næ fumpræ in eadem proportione, clique ipfarum perturba:
analo a; ex æquali, fi c c fuperar a, 8c L ipfim N fripera-
bir; fi æqualis, æqualis; 8: fi minor, miner. [ont autem
a L ipfarum A D æque multiplias: 6c K N æque multipli-
ces ipfarum c a. ur igitur d a ad g ira erit D ad a. Que fi
fiierinr rres magnitudincs, ô: aliæ ipfis numero æquales, qua:
binæ fumanrur in eadem proparrione, fit autem perrurbara
earum analogia: 8: ex uali in eadem proportione crunt.
de demonfirare oporte r.

PROF. XXVI. THEOR.
Si prima ad [mandant tandem boiront proportionem,

quam tartir: a! partant; [robent autem à gaina
adjecrmdnm proportionem condom, guano [un tu!
quartant: à compofita prima cum quinto au! from-
danr camion proportionem Inédit, groom tartir: cm
[exta- ad grainant.

Prima a a ad [ecundam c eandem habear proportionem,
quam renia D a ad quarram a. habear a
autem ô: quinra ne ad fecundam c
proportionem’eandem quam fexra a H . -
ad quarram a, dico a: compofiram pri- q
mam cum quinra ac ad.fecundam c ’
eaudem proportionem habere, quam
tcrriam cum fexra D H ad quarrait! B .-
r. ,onriiam enim cit ur ac ad c, ira E
EH ad F ; erit inverrcndo ur c ad a c,
ira a ad au. 8c quoniam ut au ad c,
ira en DE ad a: ur autem c ad ne, ira
Fad EH; erirsexæ ualiur au ad no,
ira DE ad En. quo cum divifæ ma-
gnitudines finr proportionales, 8c corn-
pofiræ proportionaleq b crunt. ut igitur h
ac ad on, ira citDH ad HE. fed à: A c D
a; t G B ad Ç, ira un ad a: ergo, ex a. æquali, ut a c ad c, ira

r l » a!"

4
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erit on ad a. Si igitur prima ad l’ecundam eaudem habear
proportionem quam rerria ad quarrarn: habear autem 8c
quinra ad feeundam proportionem eaudem uam fexra ad
guarram: 8c compofira prima cum quinra ad ecundam eau-v

cm proporrionem habebir quam renia cum fexra ad quar:
ram. (goal oftendere oporrebar. ’

. PROF. xxv.- pTHEOR.
Si quatuor magnitudinerfuerint proportiomln, maxi-

ma ipjàmm à minima, duobus religui: majores
crunt.

Sint quatuor magnitudincs proportionalea a a, c D, a, F; a:
fit mais ad c a, ira a ad a. fit autem maxima ipfarum a a,
a: p minima. dico and: F ipfis cD .3- . ”
a: majores eflè. ponarur enim ipfi qui-
dem aæ ualis ac, ipfi vero Fæqu - Gu -
lis c H. uoniam igitur cit ut a a a
CD,irazadF:efiqueAG æqualisa, D
a: CH æqualis a; erit ur au ad Dc,
ira a G ad c H. a: quoniam efi: ut rota H
A a ad rorarn c D ira ablara a G ad ab-
laram erit c H; à: reliqua c a ad reli-
quam un 4 ur rota a a ad en rorara.
major aurem cit au quam c1). ergo
8c c a quam HD major erit. quad
cum A a fit æqualis ipfi a, a: c H
ipfi r; crunt ac 8c F ipfi CH ô: a æ-
qualca. i li auremdnæ ualibus æqualia

rai

a r9. bains:

b 4.; Air.
addanrîr, rota inæquaia crunt. ergo A e E ’F primai.
G a un inæqualibus exifientibus, quippe cum c a fit major,
fi ipfi quidem sa addanrur ac a: a, ipfi vero HD addan-
tur c H 8c a: fient A a ad a, ipfis c D ad a necelTario majores.
Si igirur quatuor magnitudiries fiacrinr proportionales, maxi-
ma ipfarum 8: minima, duabus reliquis majores crunt.
Quod demonfirare oporrebar. ,

EUCLIDrs

xy
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EUCLIDIS.
ELEMENTORUM

LIBER SIEXT’UAS.

DEFINI’IÎIONES.

1,,
huiles fièuræ rectili-

S nez [ont quæ 8c fin-
gulos angulos requa-

lea habenr, 8: circa æquales ’
angulos larera proportiona- . Ï
lia. ’

. I Il. ° fi- p Reciprocæ figuræ fun:

quando in urraque figura ’ Iameccdenres,&confequen- J J J A , La
tes rarionum fuerinr rer- fi a - r ’

mini. , TIl].
Emma ac media ratione feeari «a: lineadicirur, quan-

do fit ur’rora ad najas fegmenrum, ira mais regmenrum

ad minus. ’l -
1V,



                                                                     

l

LIBER VI.
1V.

Altitudo cujufque .figurae
cit linea perpendicularis, quæ
a verrice ad bafim ducitur.

V.

i Ratio ex ratibrïibus componi dicitur,. quando rationum.
quantitares- iriter fe :muluplicaræ, aliquam efficiunr rationem.

ï ÏIP’R OPOÉTTIO 1.

235 THE-OREMA. p l
Triangula, parallelogramma que! tandem. on"); al-

titudmom, inærje joint ut lulu. ’ I - ’ I

Sint rriarigqla quidem a ac au); parallelogramma yero
ne c F,’qriaeeandem habenr altitudinem, videlicer perpen-
dicularem à punüo a ad BD duCtam. dico ut bafis "nc.ad
en bafim, ira elfe triangulum a a c ad triangulum a c D, a:
parallelogrammum ac ad c a parallelogrammum. produca-
tur a D ex utraque parte ad a A F -punch HL, ô: ipfi quidem ’
ne bafi æquales quotcunque

onanrur ne on, ipfiyero pafi en ponantur quotcun-
que æquales-DK KL, 8c A6 - a
A H arc A L jungantur. Q10-

niamigitur c3 ne on in- H a B C n x Lrter [e æquales font, crunt 8: rriangula AHG mon ABC
inter a le æqualia. ergo quotuplex cit bafis ne ipfius 30438.prîmi.
bafis, romplex cit AHC triangulum rrianguli un. ead m
ration: quoruplex en: Le bafis ipfiua bafis en, torup ex
cit 8c trianguium AL c ipfius aco rrianguli: 8c fi requa-
lis cit Hc bafis bafi c L, ô: trian lum a He triangule. a LC
cit a æquale: 8c fi bafis ne ba m CL fuperat, 8c triangu-
lum un fuperabir rriangulum aLc: 8c fi miner, minus.
quatuor igitur magnitudinibus exifientibus, videlicer duabus
bafibus ne. cn, 6c duobus triangulia aac acn, fumpra
(un: æquer multiplicia bali» quidem ne, 8c ne triangrâli,

. . , j Yl cf
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videlicer bafis H c, 8c A H c triangulum : bafis vero c D, 8:
trianguli Ac D, alia utcunque æqpe multiplicia, trempe c L

. bafis, 8c ALC triangulum; arque oitenfum cit fi ne bafis
bafim c L fuperar, 8c rrian- . ’
gulum a Hc fuperare trian-
gulum A L c; 8c li æqîralis,
æquale; 8c fi minor, mi-

t pef. r. nus. cit igitur 5 ut ac bafis
qmm ad bafim CD, ira triangu-

lum aac ad A c D triangu-
. . lum. Et uoniam rrianguli

hlrt-Pflmhluic dup um en : paral- il G 38° D x Il
lelo rammum ac, 8: rrianguli un parauelogrammum ne
dup um c, partes d autem cum pariter multiplicibus candeur
inter le proportionem habenr: igitur ut au c rriangulum ad
triangulum aco, ira parallelogrammum se ad c F paralle-
logrammurn. quoniam igitur olienfum el’r ut bali: Bc ad en
balim, ira elfe A ac rriangulum ad rriangulum aco; ut au-
tem a ne triangulum ad rriangulum A c D, ira parallelogram-

rix.quinri.mum ac ad ce parafielogrammum; erit o ut ac balis ad
bafim c D, ira parallelogrammum ac ad a c parallelogram-
mum. (Âme triangula 8c parallelogramma quæ eandem
habenr altitudinern, inter (a (un: ut baies. .Qiod deman-

lirare oportebat. iPROF. Il. THEOR.
Si uni Iatemm trianguli panât]: quoniam n84 fait:

Ma fmit, proportionnât" [acabit 1’hW triage]:
laiera, 6* fi lriangufi bien proportionaliler [:84

fmiut, que [dirons oonjungit refit linea, reliquo
(riangrdi Iateri patafiola erit.
Trianguli enim a ac uni larerum a c, parafiela ducatur DE.

dicout BD ad DA, ira elfe en ad sa.’jungantur sa cn.
a martini. triangulum igitur BD a triangule CD a cit næquale, in eadern

enim funr bali DE, 8: in eifdem Da 8: ac parallelis; aliud
autem triangulum cit a D a: (cd zqualia ad idem eaudem

a 7. quinti. tubent 6 proportionem; ergo ut triangulum a D a ad triangu-
lum aux, ira cil: cos triangulum ad triangulum ana.

e a. hujuaur autem triangulum au: adurangulum ana, ira c cit BD
ad Da; .nam cum candem altirudinem habenr, videlicer
perpendicularem a punâo a ad au duâam, inter fe flint
ut haies. 8c oh eandern caulam ut cm; triangulum ad tri-
angulum ans, ira ca ad sa. 8c igitur ut un ad Da,

maudira efl: Il ca ad sa. Et li trianguli au: laren an ac

. . pro:

d r:.quinrî.

ç



                                                                     

L 1 B E3 R VI.
proportionaliter («la (nm, Le. ut BD ad DA, ira fit en
ad E A; jungatur D E. dico D a ipfi a c parauelam
eflè. iifdem ïconfiruétis, quoniam en: D
ut BD ad DA, ira-Clam En; ut au- A
rem BD ,ad DA, in c cit un: triangu-
lum ad triangulum ACE; 8c un CE ad
E A, in: c D E triangulum r ad triangu-
lum A DE, erit utvtriangulum BD a: ad
triangulum un, ira e en: triangulum
ad triangulum A DE. unod çum utrum- n
que triangulorum a DE con ad man-v
gulum un: eaudcm habeat proportion
mm; erit 3 DE triangulum f triangule
cm; æquale;’ ô: funt in eadem bafi B C
D E. æqualia autem triangula, 8c in ea-

E d

’12:-

a 1 anîntî.

f 9. quinti.

dem bafi commuta, etiam in eifdem g fiant parallelis. ergo: 39.prîmî:
D E ipfi ne parallela cit. Si igitur uni laterum trianguli
parallela quædam,re6ta linea duâa fuerit, proportionalitct
(acabit ipfius rrianguli huera. 8c fi niangon lattera repor-
tionaliter recta fuerint, quæ [cétiones conjungit r a linea.
reliquo trianguli lateri parfilent erit. (Mac! oportebat deg

monflrarc. ’ d
PROF. HL THEOR.

Si lrianguli anguim bifariam fatum, [cum antan
angulum reéîa linea fera: etiam bajim ;. lufi: parte:
enndem proportionembabcbunt, quam reliquat trian-
guli Mary. (9» fi bali: parte: tandem proportionem
(mâtant, quam reliqua trianguli laura; que 3 ver-
tic: ad [afflouent ducitur rafla linea, Magali angu-
Iam bifizriamjembit.
Sic triangulum A a c, 8c recetur angulus n A c bifariam a ,; "in;

méta linea A D. dico u: BD ad ne, in elfe RA ad A c. du;

catur per c ipfi DA paralla- I n
la û c a, a: produaa B A con- 6 3l.prîmi.
Venin: cum ipfa in E pun-
éto. (banian igitur in pa-
rallelas A D ac incidit refila
linea quædam AC, erit c A
c: angulus angulo CA D z-
qualis. Ted cnnangulus po- a :D c
nitur æqualis angulo BA D. ergo a: n A D ipfi A c E luzule
æqualis çrit. targua quoniam in patauds AD ne fêta

e tumuli.
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linea a A a incidit, exterior angulus n A D æqualis cit tinte-
riori A sa! olienfus autem cit 8: angulus ACE angulo a A D
.æqualis. ergo ô: ACE ipfi un æqualis erit: ac propterea

4 5, "irai, latus A a æqualc d lateri ne. 8c quoniam uni latcmm trian-
guli Bel-1’ videlicer ipfi ne L

. a. bujua. parallela duâa cl’c An; erit c

i utnDadngitaaaadAa; «
æquaiis autem cit A a ipfi A c. v A

f7. quinti. cit igitur! ut BD ad D c, ira

. Baadac. EtfifitutnDad iDc, ira sa ad AC, 8c AD
jungatur. dico angulum n A c a D c
bifariam rectum eflè méta linea AD. iifdem enim continu-
ais, quoniam cit u: a D ad Dc, ira 3A ad 4c; (cd a: ut

g z. hujus. BD ad Dc, ira a sa ad A a, etenim uni laterum trianguli
b n-quimi- ac E, videlicer ipfi ce paraliela duéh cit AD, erit b 8: ut
59. quimÎ. RA ad Ag ira sa ad AE. ergo ac cit iæqualis au, ac
k 5’. primi. ropterea a: angulus A se angulo A en kæqmlis. (cd angu-

us quidem AEC cit æqualis angulo exœriori BAI); an-
129. primî. gulus veto A c a æqualis l alterne c A D. quart: 8: a A D an-

gulus ipfi CAB æqualis erit. angulus igitur BAC bifariam
reclus efl: recta linea Al). Ergo fi trianguli angulus bifa-
riam recctur, fecans autem angulum mâta linea etiam ba-
fim fecec; baüs partes candem proportionem habebunr,
quam reliqua trianguli lutera. 8c fi bafis partes candetn
proportionem habent’, quam reliqua trianguli latera; quæ à
vertice ad [cétionem ducitur méta linea, trianguli angulum
bifariam (habit. QIod oportebat demonfirare.

PROP. 1v. THEOR. ’
LÆyuianguIaram triangnlorum lutera 7M ciron»: 4’-

7uale: "gala: faut, propartionalicfunt. à bandage,
æ me ejuldem ratinai: finit latere que? tïflIIÏbllJ au-

gull: fabtmdunmr.

Sint æquiangula triangula A ne DCE, quæ angulum qui-
dem ABC angulo Dc a, angulum vero ace angulo DEC
ægualem habeant, 8c præterea angulum sa c angulo
c D a. dico triangulorum A a c D c a pr0portionalia cire la-
tera quæ [ont circa æquales angulos; 8c homoio , five
cjufdem rationis latcra elfe quæ æquaiibua mg is rub-
tenduntur. ponamr ac in direâum ipfi on. Et quoniam

n x7.prîlli. anguli ne A c a duobus métis minores 4 (ont, æqualis au-
tem en: angulus ne]; angulo Duc; erunt ABC Duc 21T

a gu i
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guli duobus mais minores. ’quare sa 2D produâæ inter
fe convenianr fi; producanrur, 8: convenianr in punâo p.5 u. "in.
a: quoniam angulus DCE cit æqualis angulo au; cri: priait.
t DE ipfi ne paraliela. rur- F e 2.8.primi.fus quoniam ualis cit an- ogulus au angd o BEC, pa- 4 .talleIa c erit A c ipfi F E. pa- A 1)
ralleiogrammum igitur en:
F A c D; ac. proprerea r A

quidem i fi c D, A c veto .ipfi FD e dæqualis. 8c quo- B E r d 34.1,thniam uni larerum rrianguii a a a, videlicer ipfi ira, patafiola .
duâaeft ac; erit ont na ad AF, ira ne ad en. æqualis: a. hui"-
autem cit A F ipfi CD. ut igitur sa ad CD. ira ac ad en,
8c permurando ut a A ad ac ira c D ad en. rurfus quoniam
CD parallela e11: BF, erit tur ne ad on, ira FD ad DE. (cd

in) en: ægualis A c. ergourf ac ad ct, ira A c ad DE. pet-f7. quintî.
murando igitur, ut a c ad c a ira c5 ad a D. iraque quoniam

cofienfum cit, ut au ad ac ira Dc ad ca, ut autem ne ad
ca ira c1; ad En: erit: ex æquali; ut sa ad ac ira on adgaaquinri.
D a. Æquianglorum igitur rriangulorum proportionalia
funr larera quæ circum æqualesi angulos. 8: homologa,
five ejufdem rarionis, larera funr quæ æqualibus angalis fub:
rendunrur. Quod demonitrare oporrebar.

PROF. V. THEOR.
Si duo triangule laura proparlionalia hantant, tyrann-

gala crunt triangule, à 4’904!!! banchant angulo:
galba: bamolaga lutera [untendunmn

Sint duo rrianguia a a c D a F, quæ larera proportionalia
habeanr, hoc cit, fir ur A a quidem ad a c, ira DE ad a F : ut
autem nc ad ca, ira a? ad FD: a: adhuc ut sa ad ac,
ira En ad DE. dico rrian- A
gulum A B c trianguler DE? Dinqukiîaràguium eflèl, 8: æqua- ’

es a ere an os uibus ,homologa larergaufubreîidun- 8-6 c E Ï - ,
tur, angulum quidem anc iangulo DEF, anguium ve- . Gro raca anguio un, ôt- iprærerea angulum Bac angulo EDF. Confiiruarur enim-n a;.prîmi. .
ad recram lincarh un, 8c ad pondra ini fa EF, angulo qui- a
dem ne æqualia angulus F56; an o autem au an-

us
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6 a. Cor.3a..gllll13 and: quare reliquus BAC anguius la reliquo EG r: en:
priori.

’ c a. hujus.

d a x.quinü.

a 9. gainai.

f 8. primi.

ualis. ideoque æquiangulum cit rriangulum A ne trian-
Ê o son. rriangulorum igitur au E6 a proportionalia
un: larera quæ æqualibus anguiis fubrendunr. ergo ut A a
ad acc,jra on ad sa. (cd ur au ad ne, ira DE ad un ut
igitur DE ad air, ira chad A
sa. quod cum urraque i fa- D
mm DE. ne adhabrr eanlem ’roporrionem a car, en: e
à; ipfi La æquaiis.Eadem ra- B c E F
rione 8c D F æqualia F G. ira- ;
que quoniam D a cit æqualis G
ne, communia autem u; .duæ D a a F duabus a a a F æquales funr, ur bafis D F bafi m
æqualis. angulus igitur D: r en: æqualis f angulo c a F, a:
DEF rriangulum æquale rriangulo ou, 8c reliqui anguii
reliquis anfulis æquales, quibus æqualia larera fubrendunrur.
ergo angu un quidem DER en: æqualia angulo c EF, angu-
lus vero a D P æqualis angulo ne a g 8c quoniam angulus
D El? cit œqualis angulo G a a, 8c angulus c a. F angulo A a c,
erit 8: angulus au angulo par) æqualis. eadem ration:

. 8c angulus au æqualis cit angulo D r: a, ô: adhuc angulus

4:].primi.

ad a angulo ad D. ergo 413c rriangulurn triangule DE?
æquiangulum erit. Si igitur duo triangula larera proportio-
nalia habeanr, æquiangula crunt rrian nia; 8c æquales ha-
bebunr angulos quibus homologa arcra fubrcndunrur.
Qiod oporrebar demonitrarc.

PROF. VI. THEOR.
Si duo triangule anam angulmn uni «gala 47144km 64-

beant, cira; agada: autem angulor lutera proportio-
nnlia; aequùngula crunt triangule, à dryade: babe-
bnnt angula: galba: bamaloga Mara fubtcnduntur.

Sint duo rriangula au Drap, unum angulum BAC uni
angulo a D l? æqualem habenria, circa æquaics autem angu-
los larera proportionalia, hoc ca, fit ur sa ad ac, ira
El) ad DE dico rriangulum A ac rriangulo D El? æ-
quiangulurn eflè, 8c angulum quidem un habere æ-

ualcm angulo DE Es angulum vero A c n angulo D in.
onfiiruarur a enim ad redtam lineam DF, 8c ad pun-

éta in ipfa DE, alrerurri angulorum a AC EDF æqualis
anguiua FDG, angulq autem A ca æqualis Dire. (cliquua

’ Will!



                                                                     

L131!!! VIÇ 12;igitur ad a Italiquo ad o en t æqualis. ergo triangu-h. Col-.31.
,lum un: mangulo par æquiangulum dt; ac proptcrea Primi-
ut sa ad AC in rait on ad DF: ponirur autem 8c ut sa, 4.1.1.5...
adAC,iü8Dad DE. ut x
igitur d 8D ad D F, ira o D D du.quinti.ad Dr. quarcED æqualis ’ G . Uen elpfi DG, 8c communis ’ c 9. qumtl.
DE ergo duæ En D F dua-
bus en DF æquales funt
8: angulus a D r angulo
G D F cit æqualis; bafis igitur a c
En et! f æqualis bali F c, triangulumque DE F æquale (tian-I 4- PrimL
gulo sur, 8c reliqui anguli reliquis angalis æquales, alter
altcri, quibus æqualia lama fubtenduntur. ergo angulul
quidem D170 cf: æqualis angulo D FIE; angulus vero ad G
angulo ad a. [cd angulus D a c æqualis dt angulo A c a: 8:
angulus igitur A en angulo DF a clt æqualis. ponirur autem
8: sa c angulus æqualis angulo a D F, ergo a: reliquus qui .
ad a æquahs tait reliquo ad a. æquiangulum igitur en: tri-
angulum un: triangulo Du. (Marc li duo triangula ul
num angulum uni angulo æqualem habeant,.circa œqualcs
autem angulos latcra proportionaliaâ æquiangula canut tri-
angula, 5: æquales hahebunt angulos quibus homologa la-
tcra fubtcnduntur. Quod ottendcrc oportebat.

PROPÎVII. THEÔR.
Si’dao trianguk anam angulam uni angqu agnelant

babunl, cira; alias autem angulo: 141m proportionn-
lia.reliquorum utrumgael limai, val minarem,»
veina» minorent "fla: æqaiangula cran! triangule,
à. «guzla: Imbebtmt angulo: mon fun: laura la»:
proparlianalia.

Sint duo triangula A a c D E r, unum angulum uni angulo
æqualem habentia, videlicer angulum BAC angulo a DE
æqualem, circa alios autem angulos au c D a F latcra pro-
portionalia, ut fit DE ad sa, fient au ad ac: 6c reliquam!!!
qui ad c F utrumque fimul minore!!! vel non mmorcm
mac. dico triangulum A ac triangule DE? æquiangulum
elfe; angulumque A ac æqualcm angulo pas, 8: reliquum
videlicer qui ad c reliquo qui ad F ægualem. Si inæquali:
cit angulus A a c angulo D un, unus ipforum majoc erit; fit
major Mac: 8: conltituatur a ad teétam üneam au, 8c ad «flânai;
punétum in ipfa a, angulo DEF aimais anguLus A ne. ô:

’ a quotv
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la.00r.3a.
primai.
a 4.. hujua.

il 9. quinti.
u f. primi.

a a.Cor.3a.
primi.

6 4.. hujus.

EUCLIDIS ELLM’ENTORUM
quoniam angulua quidem A cit æqualis angule D, angulus. vero
au; angulo D a r: etit reliquus a on reliquo DFE arqua-
lis b. æquiangulum igitur cit A a c triangulurn triangule D a p.0

quare urus ad ne, ficus A
adEF: utquensadsrgfic . Dponirur A a ad a c. ut igi- a
tur and ne, fic and ne.
quod cumn ad utrumque 3c

l

accandcm habeat proportio- a-
nem, erit ac ipfi ne æqua- .
lis d : ac proptcrea angulus ad r B C E P
c en: æqualia t angulo n c c. quarc uterque angulorum a c G
ne c miner cit recto, igitur qui ci deinceps cil: A c B major
cit re6to. arque citenfus cil angulus A c n æqualis angulo qui
ad r-. angulus igitur qui ad P rcéto major cit. atqui ponirur non
major: cum c non cit major redite, quod cit abfurdum. non
igitur inæqualis cit angulus A a c angulo DE F. ergo ipfi cit
æqualis. cit autem 8: angulus ad A æqualis ci qui ad D.
quarc 8: reliauus qui ad c æqualis b reliquo quiad F. æquiangu-
lurn igitur e A a c triangulum triangule D a P. Si igitur duo
triangula unum angulum uni angulo æqualem habeanr, circa
alios autem angines larera proportionalia, 8: reliquorum u-
trumque fimul, vel minorem, vcl non minorem recto: æ-
quiangula crunt triangula, 8c æquales habebunt angulos
circa qu0s proportienaha (un: latent. de opertebat de-

monitrarc. .PRO P. VIH. T HEO R.
Si in "in: «la refltngulo, ab angulo "En ad bali»: per-

pemllm m durarzlr; que adperpma’icularcm jùnt
triongulin, (3’ loti, à inter jà fimilra fiant.

Sic triangulum reétangulum A ac, rectum habens angu-
lum sac: 8c à punCto A ad ac perpendicularis ducatur
A D. dico triangula ABD
A Dc loti triangule A se, 8c Ainter fe Emilia eflè. (boni. -
am enim an lus a AC cd æ-
qualis angu o A Da, rcétus
enim uterque cit, 8c angu-
lus ad a communis duobus B , D ctriangulis ARC au); erit 4
reliquus A c a reliquo n A D æqualis. æquiangulum igitur cil:
triangulum ARC triangule ABD. quare 6 ut ac quæ (ub-
rendit angulum refluai trianguli un, ad un fubtcnden.

. - rem



                                                                     

. , iLI-n-Ex’ V1.4: i ï - :31.
rem Iangulum wallrn triangqlivn un, fic ipllu a fubtendena
angulum ad c trianguli ancyad D3 fubtendentem angu- I
lum æqualcm angulo ad c, videlicet au). ipfius Ann tri-
anguli; 8: adhuc AC ad AD fubtcndentem angulum ad a
communem duobus triangulis. ergovtriangulum une triant
gulo A a D’ æquiangulum v L
cit; 8c circa æqualcs angu- . . r A
los laiera. habet proportio-
nalia. fitnilé igitur ccfi.tri- r"
angulum.uc. triangule .11. z r
BD. eadem rationc demeu-
ftrabimus etiam ADC’Uigvn-j . .-
gulurn trian le ARC Émile. B’ , D " C
eflè. quarautfumqucïipforum un .4ch tout Ante trian-
gulo elt fimile. Dico infuper triangula anD une etiam
inter [e Emilia clic. (ëroniam enim angulus a D A reétus cit
æqualisircélo 413c; f: du nooltenfus elt’æqualis angulo .
Id c.;.eriü.reliquus ad, a. reliquo une ualis a. æquiangu-
lum igitur cit triangulum un triangu o une. ergo fi ut ’
BD triangulyABD fubtendena en!) anéulum,i.v ad un tri;
anguli ADC fubtendentem angulum qui, cit ad c, ’æqualem «
angulo up, fic ipfa annanguli ABD (ubtendens angu- A
lum au a; ad Dc fdbtendentcmangulum-Dac ci qui en
ad a æqualem; a: adhucnma ad AC fubtendentem angu-
lum rçétum A ne. ümilcdgiturefi ABD triangulumi’trian-
gulo A c. Quarerfi intriangulo reaangulo ab angulo’ a
refile a bafim perpendiculariniducatur; quæ ad’perpendis
cularem flint niangon, 8: toti, 8c inter fr: fimilia funt;
030d oportcbat demonitrare. a ’ A ’ 7

r 1 . Défi

- Mina.

, Cor. Ei hoc manifefiun en, in triangule reaangulo, ab
acculezreéto ad .bafimuperpendlcularem duCtam, mediam
proportionalem efiè inter [egmenta balisa 8c præterea inter
bafirh &Lhafis fegmemum utrumlibet,-latus fegmento con-

terrninm mediamcflèpropertionale. r
x I tu à? a ors-1x.» m o B L. i -

A datareâaj linea irnpcrntampartrm abfcinn’cre.
. 4

q , Sit data reCta limans. oporter ah ipl’a au imperatam è"
pattern abfcindere. Imperetur pars tertia; 8: ducatur à

uncîtoaA quædaîn reéta linea A c, quæ cum ipfa A B angu-
um quemlibet continent; fumaturque in AC quodvis pun-

ôtum. D, i8: ipfi au æquales- t ponantur DE se, deinde. 3. primï

- - l a jungaf
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c a. bujua.

EUCLrDIs’ ELEMENTORUM
jungarur ne; par D ipfi ac parallalahducatur Dr. laqua

quoniam uni laterum trian- A
guli un; videlicct ipfi ne,
parafiela duéta cit a D; erit e r;
utCD ad D4, ita a? ad FA;

- dupla autem cil c D ipfius DA.
ergo 8: a? ipfius FA dupla
erit. tripla igitur cit a A iphus nMr. quare a data reâa linea . B C ï
a Ë imperata tertia pars A F abfciifa en. Quod facere opor-
te at.

PROF. X. P ROBL.
Datant raflant [rusant ififèâam, du refit linea: [râle

firm’fiter fera". ’
Sir data quidem rafla linea infeéta an, (cm vero 4c

cportet reétam lineam au infeâam ipfi Ac fada: fimilircr
facarc. fit recta A c in punais D 8c a, 8c

.penanturita, ut an’gulum quemvis con- A q

a ;I.ptimî.

a 34.primi.

g a. hujus.

tineant, junétaque Je per punéta qui-
dem D ô: a ipfi n c parauelæ la ducantur
DF ne: per D veto ipfi in ducatur
parallela D H K. parallelogrammum igitur F
cit utrumque iplbrum au a a: ac pro- G A E

. b .pterea on quidem cil: .æqualia sa, Hic .
vero ipfi on. quoniam uni laterum v
trianguliDKc,rpfifc1licetxc, parallela- ’
duaa elt HIE; en: a ut en ad En, ira B dia-Ac
au ad in). æqualisautemefl: K1»! qui-
dem ipfi ne, BD Vero ipfi ce. cit igi- .
tur ut CE ad. En, ira, ne ad on. -rurfus quoniam uni lare.
mm trianguli A63, nimirurn ipfi sa, parallela dufia cil
F17, Il! ED ad Un, in: t erit c F ad FA. [cd oitenfum cit ut
CE ad En, îta elfe se ad on utigitur CE ad En, il! CR
no ad sa, 8c ut ED ad DA, ira GF ad un ’ergo data
méta linea infeôta A a, datæ reâæ linea: feétæ ac limililfl

fada en. QIOd faccrc oportebat. . l
mon x1; p RÔBL...

Dada: dam rez?!) lineir reniant proporlivmlm in-
amirr. q

Sint data: duæ reflæ lincæ au 4c, 8c ponantur ira
ut angulum qucmvis continuer. aporie: ipâs au ne

tcrtiam



                                                                     

LIBER V1. i133tertiam proportienalem invente. Preducantur a B A c
ad punâa D a: ponaturque A
ipfi A c æqualia a D; &junCta a
ne, ducatur n per D ipfi ac LÀ 43:.primi.
parallela DE. quoniamigilur B a
uni laterurn trianguli un,
videlicer ipfi ’ n a parallela I v
duéta cit se, erit but A a ad v - L a. huila.
BD, ira ac ad ce. æqualis D q!) j Iautem e11: BD ipfi ne, ut igitur au ad AC. ira cit ne ad
c a. quare daris mais lineis au A c tertia proportionalis in-
venta efi c a. Quod facere oportebat. .

PROP. X11. PROBL.
Tribu 474d: mais liner: quarrant proportionalem in-

amure. -Sint data: tres reétæ linea: a a c. oportqt ipfis a a c
quartam proportionalem invenire. Exponentur du: reCtæ
lineæ D E D F angulum ’«quemvis a D r continentes t

. D

8: penatur ipfi quidem A x
æqualis Do, ipG vero n æ- ’
qualis c a, a: ipfi c æqualis
D n z junétaque a a, per

A

.Lc
a ipfi parallela a ducatur a a.

itague uoniam uni laterum E F . , otriangu i, D a r, nimirurn ipii a a, parallela duéta en o a, erit
ut ne ad G a ita i DE ad ne. cit autem ne ipû A æqualrgb a. hep.
on vero æqualis a, 8c DE! æqualis c, ut igitur A ad a, ita
c ad a a. quare datis tribus mais lineis A a c quarta proporo
tionalis inventa en: a a. de faccre epertebat.

PROF. X111. PROBL.
2:44an datât refit: lineis mediam proportrbmkm in-

venta. "

K ’ . a ;i.primi.

. Sint datæ duæ reâæ linea au ac. oportet inter ipl’as
A a ac mediam proportionalem inyenire. Ponantur in di-
rdâum, 8c fuper ipfa ac defcribatur femicirculus nec,
ducaturque a à punao a ipfi ne ad mâtes angulos BD, du n.prîmi.
AD Dc jungantur. (amine igitur angulus une cit ln u
femicitculo, is radius à cit. 8c quoqiam in triangulo mafflu- 6 31- au".

t w t a a a



                                                                     

134. EUCLIDIS ELEMENTORUM
gulo ADC, ab angulo retiro v
ad bafim perpendicularia
duCta cit DE, erit Da me-

c en a. dia pro ortienalis tinter reg-
hmm, manta s AH ac. duabus

igitur datis mais lineis A B
a c media proportionalis

, inventa en. Œod facere A . B coportebat.

D

PROF. x19. THEOR.
(figaalium, (a: anam uni arguaient babcntiam angu-

lum, farraflelagrammomm laiera gaz faut circum
4’71!!! H angulor, renflera fiant: Et guarana pa-
raflelagrammomm Imam ’uni «99144km babentiam
angulum, lutera qui: circum 49714416: angelot, [au
reciprocq; en inter fefrmt «agnelin. a

Sint æqualia parallelograrnma A a ac, œquales habenria
angines ad,.n, 8c ponantur in direâum un sa. ergo a: in

a rç.primî. direéturn a erunr r13 a c. dico parallelogrammorum A a a c
latera quæ fun: circum æquales angulos reciproca die: hoc
cit ut ne adire ira elfe c a ad BF. Compleatur enim paral-
lelogrammum FE. 8c quoniam parallalogramrnum ne æ,
quale . cit parallelogrammo A F
ne; aliud utem aliquod cit , w
FE paralle ogrammum, erit

a 7.quÎntiau[ A8 ad F13”, ira ac ad en.
fed ut A13; quidem ad En,

c r. hujue.i[fl c ei’t DE ad’BE; ut autem
ac ad FE,Î18’.DGB ad sa; ut t .

au.hqjus.igirurdDaad se, ira on ad a . ane. ergo parallelogrammorum ne nc.latera, quæ crrcum
æquales angulos, ex contraria parte fibi ipfis refpondent.
Et fi reciproca l’une. feu ex contraria parte fibi ipfis re-
fpondeanr latera quæ (un: circum æquales angulos, fit nempe
ut Da ad DE, ira ce ad BF. dico parallelogrammum ne
parallelogrammo. a c æquale efle. quoniam enim en ut D a
ad au, ira ou; ad en, ut autem DE ad ne, ira c [in paral- ,
lelogrammum ad parallelogrammum en, 8c ut on ad sa,

, . ira on c paranelograrnmum ad parallelogrammum sa; erit d à:
. 9. quimj, ut A a ad Fa, ira a c ad ne. æquale igitur cit au c parallelo-

grarnrnurn parallelogramrno ne. Ergo zqualium a: utrum

t un:



                                                                     

LIBERVI. 13;uni æqualem habenrium angulum parallelogrammorum la-
rera, qqæ circum æquales angulos, reci Aroca funr, feu ex
contraria parte fibi ipfis refpondent: quorum stalle-
logrammqum unum uni æqualem habenriurn angu urn la-
rera,i quæ circum æquales anguios, reciproca funr, en inter
fe (un: æqualia. ngd oportebar demonftrare. -

PROF. XV. THEOR.
fiqualium, (à: anam uni andain 545601514»: angulum

triangularum laiera, que circum agneler angulas,
fan: ,reciproca : Et ’quarmn triangularum anam
uni tyunlem babentium angulum lutera, qui: circum
47min "gala: rtcipram faut, en Inter fi? jam
«gadin. v

. ,
Sint æqualia triangula A B c A D E utrum angulum uni an-

gulo æqualem habenria, angulum fciliccr B A c angulp D A s.
dico triangulorum ABC A DE ’laréra quæ circum saqua-
les angulos reciproca effe, hoc efi: ut CA ad au, ira
effe EA ad au. .ponantur enim ira ut in direâum fic CA
ipfi A n. ergo 8c a A ipfi A B il; direôtum 4  erit; 8c a infini.
Jungarur BD. quoniam xgi- B . , i D
tur triangulum A n c æquaie
en: rriahgulo A D a, aliud au-
tem CH: A805 erit ut CAB
rriangulum ad rriangulum
B A D, ira à triangulum A on:

ad triangulum B A n. (cd ut
rriangulum quidem CAB ad C I « . E
au) rriangulum, ira r CA ad au, ut autem triangulumc 1. hujus.
au) ad ipfum un, ira un ad A3. ut a! igitur CA adduquinrî.
au, iravEA ad A a. quarelrriangulorum ABC un: latera,
flua: cirum æquales anguios, reciproca (ont. Et fi reciproca
unr latera rriangulorum ARC un, (cil. fi: ut ÇA ad A

ira a A ad A B. dico triangulum A ne triangule A D E æqualç
cire. junéta enim rurfus BD, quoniam ut c A ad AID, ira cri LA
ad A B, ut autem ca ad A D, ira c A a c trianguium ad trian-
gulum BAD; 85 ut EA ad An, ira v triangulum au) ad
BA D rriangulum, exit d ut ARC rriangulum ad uiaugulum
sa a, ira rriangulum EAD ad un tria lum. urrumque
igitur rriangulorum A a c A DE ad rriangu um a A D (tandem
rhabet proporrionem; ac proprerea e æquale cit A B c rrian- a 9- quimïc

l 4. guium

Il 7. quian
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guium triangule au a. Æqualium igitur, .8: unum uni æ-
qualem habenrium angulum rriangulorum lacera quæ cir-
cum æqualcs angulos, magot? funr: 8c quorum triangulo-
mm unum uni æqualem miam angulum laiera, quæ
circum æqualcs angulos reciproca flint, en interîe funr æ-
qualia. QIOd demonitrare oporrebar.

PROF. XVI. THEOR.
.81 miner refit liner: proportiomln funin, "Hanga-

de [ab extremir contentant: æqualc e]! a" refinan-
gnlo grand [ah mali): continuer: Et fi reâaugulmn
[ab Miami: curriculum tqualcjuerit si 78011146-
mediir cmtinetur, quatuor "En: liner: proportio-

ualer crunt. .
Sint quatuor recta: lineæ proportionalgs a B c D a F, fir-

que ur A]: ad en, ira E ad F. dico rectangulum contenrum
ub mais lineis au F æqualc elfe ci quod fub ipfis CD E

a u.primi.eontinerur. ducanrur enim a à punais A c ipfis A a c D ad
refîtes angulos A o cri; ponarurque ipfi quidem F æqualis
ac, ipfi vero a æquaiis CH, a: compleanrur sa ba paral-
lclogramma. Qioniam igi- ’
tureitutanadcræiü: F Had F; cit autem a æqualil Ib 7. quinrî. CH, 6c r ipfi A6: eritï ut
au ad en, ira CH ad ac.
parallelogrammorum igitur
no Dr-r latere, quæ (un:
circumæ uales angulos, ro- A B C D
ciproca unr; queniarn autem æquiangulorum paralleio-
grammorum larera, quæ funr circum æquales angulos,

914.. hujus.reciproca (ont, ca inter (e (un: c æqualia. ergo paral-
lelogrammum a c æquale cit arallei grammo a. et-
quc eii: parailelogrammum qui cm sa, quod si!) reflux
lineis A a F-COzicinerur, erenim ac cit æquaiis a; parallelo-

ammum vero DH quod continerur fub ipfis c D a, cum
CH ipi’i a fit æquaîis. rcüangulum igirur conrcnrum fut)
A a 8c F et! æquale ci quod iub ipfis c W a contineiur.
Et (i reaangulum contenrum fub A8 r: fit æquaie ci quad
fub ç D 8c a continerur. dico quatuor métas limas repor-
rionaies taire, videlicer ut au ad cr), ira a ad F. 1]de c-
nim coniiruëiis quoniam reâangulum contenrum rob au
a: r en æquale ci quad fub en a; a continerur, arque et!

I couren-

n

"i
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Lrnax V1.
contentum quidem fub a a a rediangulurn au, cranim ac
cil æqualis a; contenrum vero tub ca a en: reâangulum
Du, quad ca ipfi a fit æqualis. erit parallclogrammum se
æqualc parallclogrammo DE; a: funr æquiangula; æquali.
um autem 8c æquiangulorum parauelogrammoruquarcra,
quæ circum æquales angulos, reciproca funr. tquare ut A a
ad c1), ira c H, ad ac, æqualis autem citer-1 iph a, 5c A G
ipfi a. ut igitur au ad c1), ira a ad a. Ergo fi quatuor
reâæ iincæ proportionales fucra’nr, rcaangulum fub extre-
mis Conrenrum æquaie ei’r ci cit quad fut) mediis canincrur:
8: fi rcaangulum (lib cxrremis contenrum æquaieiuerir ci
quad fub mediis continerur, quatuor retiras linea: proportio-
naies crunt. Quod oportebat demanitrarc.

PROF. XVII. THEOR.
Si Ire: "541mm proparfionaln fumai, refîmgalum

[ab extremir contentum (97143]! cf? ci quad à media
fit quadraro: Et fi refinagulum [ab extremir can-
Ientum «2.71441! [neril’ei 9140:1 à media fit 9144177410,

Un refit linea proportionales crunt.
Sint pas rcâæ iinaæ proportionalcs a a c; a: fit ut A ad

a, ira a ad c. dico rcâangulum conrcnrun; fub ac æqualc

337

cire ci quad à media a fi: quadraro. panarur ipfi a æqualis .
D. Et quoniam ut a ab a, ira a ad c, æquaiis autem a ipii
D; erit ut a ad 34,1t3 D
ad c fi autem quatuor re- -J;-
au: lineæ pro rriaualcs ’ D .fucrinr reüangu urn fub ex- c ’
rremis contenrum cit 5 z-
quale ci quad fub mediis . c
continerur. ergo refiangu- .lum fub ac contenrum efi A Bæqualc ci quad cantinctur fub a D. fed retira ium couren-
rum (ab a D cit æqualc quadrato quad fit ex ip a a -- ercnim a
cit œqualis a. reétanguium igitur conrcnrum flirt) A c cit
æquale ci quad ex a fir quadraro. Et fi rcétangulum con-
rcntum fub A c arquait: fit quadrara quad fit ex a. dico ur A
ad a, ira eflè a ad c. iifdcm enim confiruâis, ’quouiam refi-
anguium courenrum fub A c æqualc efi quadraro quad fic
ex a; ar quadratum quad fit ex a en reâaugulumrquod fub
iipfis a D oonrincrur, cit enim næqualis iph D; erit retiran-
guium contenmm fub A c saqua]: ci quad iub a D conrmctur.
fi autem retirangulum fub extremis contenrum æqualc tue-
rit ci quad iub mediis continetur, quatuor reâæ iineæ puo-

» POÏIIOFULCS

a O

a 7. quinri.

, i x6. hujua.
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portionales û crunt. cit igitur ut A ad a, ira D ad c; æqualis
autem a ipfi D. ergo ur A ad a, ira a ad c. Si igitur rres
redan lineae proportionaies ânerinr, rcâangulum fub extremis
contenrum cit æqual’e ci quad a media fit quadraroi En fi
œâangulum fub extremis contcnrum æquale fuerit ci quad à
media fit quadraro, rrcs reâæ iincæ proportionales crunt.
(En oporrebar demonfirare. ’

PROF. XVIII. PROBL.
daim rafla linea data rcâilinea jimile èvfimililer

pofilum reflilineum dejèriâere. q
Sir data recta iinea A a, darum autem reétilineum c a.

oporter a reâa linea A a reüiiineo c5 fimile, 8c fimiiircr
pfitum reétilineum deicribere. Jungarur ne, and rcâam
ineam A a, ô: ad .punâa in ipfa A B, angulo quidem c æ-

413.prîmî.quaii5 angulus a confiiruatur

primi.

c A a, angulo autem c D a G Hangulus A a a. reliquats igitur ° l
c FD angulus reliquo Ac a

az.Cor.gz. cit I æqualis. ergo æquian-
gulum cit FCD rriangulum

1)triangule dans; ac propre- f B c
a 4. bujumrcatutFD ad sa, ira Fcad

a A, ô: CD ad au. rurfus confiiruarur ad reaam lineam
ne, &ad punüaiu ipfa a a, angulo quidem par: æqualis
angulus ne H, angulo quidem a DE æquaiis a a a. ergo re-
.iiqqus b ad a reliquo ad H433: æqualis. æquiangulum igitur
cit rriangulurn a D a triangulo a au. quare ut c FD ad o a,
ira ra ad a H, 8c a D ad a a. .iofienfum autem en 8c ur F D

4.1,quîmi,ad on, ira ac ad sa, 8c c ad au: azur igitur dire ad

a l . Def.’

hujua.

A6,. ira on ad Au, 8c muid H, a: adhuc En ad un. ira-
que quoniam angulus quidem c FD cit æqualis angulo A G-
3; angulus autem D F a angulo a G H. erit rorus c a a angu-
lus tari A c H æqualis. eadem rarione 8c CDE cit æqualis
ipfi ABH, 8c prærerea angulus quidem ado angulo ad A
æqualis, angulus veto ad a: anguio ad H. æquianguium igi-
tur cit A a ipfi c a, 8c larera circum æquales ipfis anguios ha-
ber proportionalia. ergo reâilineum au rcétilinea ce fi-
mile e erit: A data igitur reéta linea A a data reétiiineo c a
fimile, 8: fimilirer ofirum redilineum au defcriprurn en;
W facere aporre au l ’ -

. W

PROF.

A-.. .- .ù-A
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L na a v1. - ’ 33,
fi l’acadxix: THEOR.! L

Simili; triangule inter fie [au in duplicata propor-
tion: lutera»: bomoIagorunr. .
.Sinr Emilia rriangula Ana par: habenria angulum ad a

æqualem angulo ad a, 8: fit ut A1; ad ne, ira DE ad et,
ira ur l’arus ac homologum fit lareri a a. Dico A a c trian-
gulum ad rriangulum D a: F duplicaram proportionem habere .
ejus quam haber ac ad a: a. Sumarur enim ipfis n a c a F ter- fi "imm-

ria proportioualis ac, ut fit - I aac ad EF ira a? ad ne.
8: jungarur a A. quoniam A I.. A ’13 .
igitur ut au ad ac, ira cit: . i 1DE ad sa; erit permurando t i iune ad DE, ira acad sa. ’fed’ur ac ad sa, ira a? ° ;Gad a a. ut 6 igitur Ain h C E 1’ a rr.quinri.
ad DE, ira EF ad ac. iquare triangulorum ne DE?
latere, quæ font circum æqualesanguloa, reciproca funr.

.quorum autem rriangulorum utrum nuai æqualern ha-
beutiuml angulum larera, quæ circum æquales angulos,
reciproca funr, ea.inrer fe æqualia c funr. æquale igitur c II-huiu’.
cit Aao"rriangulum triangule Der. 8C’quoniam cit il!
ne ad Dr, ira Il? ad ne; fi autem rres redan linea: pro-
portionales fiat, prima ad terriatn duplicararn proportionem
d haber ejus quam haber ad facundam: habebitigirur ac ad d 96’; un,
a G duplicaram proportionem ejus quam haber a c ad a a. ut qmm”
autem a c ad rac, ira A a c rriangulum ad rriangulum A ne e. c x. hujua.
ergo 8c Aac rriangulum ad triangulum ABG duplicaram
proportionem haber ejus quam se haber ad sa. cit autem
A a a triangulum triangule DE F æquale. 8c rriangulurn igitur

A a cf ad .rriangulum D a F duplicaram proportionem habebit! 7l quinti-
ejus quam habet a c ad: a. (lute fimilia triangula inter le P
funr in duplicata proportione larerum homologorum; » Qui
oflcndere apartebar. v , I a ’r . ’

Cor. Ex hoc manifefium cit, li tres reâz linea: propor-
rionales fuerint, ur prima ad tertiam, ira cire rriangulum,
quod fit a prima ad rriangulum quad a fecunda fimile, 8e
fimilirer defcriptum; quoniam oltenfum en: ut on ad ne,
ira A ac rriangulum ad rriangulum A sa, hoc cil: ad triann
gulum DEF. (En ottendere oportebar. ’-

...’ 1.1i PROF.
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PROF. XX.. THEOR.

.Sïmrh polygana in finzilia triangule fiaiJautur, é-
I marnera 4714404, bamolaga mis; à polygonaux

tu! pob’ganum du [imam proportionem tuber ejus
7mm lulu: 1mm ogum baba ad bomalogum latta.
Sint fimilia polygona A ne!) a r a H xL, 8c fit A n herbe-

logum ipfi FG. duce polygona A ne DE se un L in fimilia
triangule; dividi, ô: numero æqualia, 8: hemologa tells; 8c
polygonum A 3c D a ad polygonum F c H K L duplicatam
proportionem habere ejus quam baba: A a ad «F6. jungan.
tur DE. ne e L Lu. En quoniam limlle cit A a ces polygo-

a y. nef. num polygone son K L, angulus a A a angulo c F L cit A æ-
hufiu- qualis, arque cit ut a A ad A a, ira c F ad FL. quoniam igi-

tur duo triangula (un: A B a ’A
PCL unurn angulum uni
angulo æqualcm habentia, F lcircum æquales autem an- E B
gales latcra proportiomlia. ° L G

L s. talquait 5 triangulum A au tri- .angulo FGL æquiangulum. D c K H .
c 4. hujul. "pas: fimile. angulus igi- a

tur A a a æqualis cit angule un. efi autem 8c relus A a c
angulus æqualis - tori son, propret ümilitudinem polygo-
nerum. ergo reliquus BEC reliquo LGH dt l . ô:
quoniam 0b fimilitudincm atriangulorum A a a a G L, efi au:
E8 Id sa, ira LG ad G F. (cd a: propzcr limilitudinem po-
lygonorum a, ut A8 ad ne, ira cit ne ad en; erit ex æ-

daa.quinü. quali ut 4 a a ad n c, in L c ad G a. hoc cit circum squales an-
gulos une LGH latera (ont proportionalia; æquiangulum
igitur 6 et! a B c triangulum triangule L e a. quare 8c c limile.
«dem, ration: 8c 5c n triang’uIUm limile en triangule L a x.
fimilia igitur polygona A sens PGHKL in fimîlia trian-
gula dividumur, ô: numero æ alia. dico 8: homelega to-
us: hoc dt ut proportiendia mt mangula, 8: anteccdentia
quidem (un; un: une ace, confequentia autem ipferum
ne L Le H L arc; 8: A ne DE polygonaux ad polygonum
FGHKL duplicatam proportionem habere ejus quam latus
homologum haha: ad homologum latus, hoc cit A a ad F6.

-- quoniam enim fimxle en A sa triangùlum triangule PCL,
habebit A n a triangulum ad triangulum ne L duplicatam

c :9. hujm,preportiencm c ejus quam habet sa ad c L. eadcm rations,
a triangulum n 5c ad c L a triangulum duplicatam d pro-

fu.quîmi. portionem habet ejus quam un ad c L. cil: f igitur ut a B x

, o man-
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triangulum ad triangulum FOL, ita triangulum nec ad
c. LH triangulum. rurfus quoniam fimile cit triangulutn a a c
triangule LcH, habebit sac triangulum ad triangulum
Le H duplicatam proportionem c ejus quam mita linea c E
habet ad reâam HL. eadem ramone Bosco triangulurn
ad triangulum LHK duplicatam proportionem haha: ejus
quam CE ad H L. dtf igitur ut ttiangùlum nec ad triangu-
lum Le H, ira cran triangulum ad triangulum L H K. citen-
fum autem et! 8c ut EBC triangulum ad triangulum LeH,
ira triangulum A DE ad triangulum se L. ergo ut trian-
gulum A ne ad triangulum PC. L, ita triangulum BEC ad
cHL triangulum, 8c triangulum aco ad ipfurn Lux. 8: . ..
igitur ut utrum antecedcntium ad unum conquuentium g, fic: "-9"’°"’
omnia antecedentia ad emnia cenfequentia. ergo et trian-
gulum A a a ad triangulum F6 L, ira ucnzpo ygenram ad
polygonum FGHKL: (cd un; triangulurn ad triangulurn
ac L duplicatarn proportionem habet ejus quam lattis homo-
lggutn a: habet ad homologuai lama rc,lfimilia enim tri-
angula in duplicata b fuut proportione latemm homologorurn. b r9. bujus.
ergo 8: ABCDE polygonaux ad pelygonum FGHKL du-
plicatam proportionem habet ejus quam Ara latus homolo-
gum habet ad F6 homologum lattis. Simili: igitur poly-

ona in Emilia triangula dividunmr, 8c nûmere æqualia, 8c
omologa tous; 8c polygonum ad polygonum duplicatam ’

habet proportionem ejus quam habet latus homologuai ad
homologum lattis. Œod oportebat "demopitrare’.

Eodem mode 65° in fimilibus quadrilateris’ollendetur ca
elle in duplicata proportionc laterum hemelogerum. otten- ’

(un: autem elt a: niangons, J a
C 0 R O L L.

t Ergo univerfæ fimilcs figuræ reétilineæ A
inter fe fun: in duplicata propertienc home-
logorùm laterum. 8: fi ipfis au r0 tertiam r . . ..
proportionalem fumarnus, quæfit x; habebit t
A a ad x duplicatam roportionem ejus quam n
habet A a ad se. ha t autem a: polygonum
ad polygontim, 8c quadrilaterum ad quadri-
larerum duplicatam proportionem ejus quam
latus hemologum habet ad homologua: la-
tus, -hec cit A a ad F G. atque ofienfutn en

hoc in triangulis. l B G x
a. Univerfe igitur manifefium en, fi trcs même linea:

propor-
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proportienalea fuçrintr ut prima ad tertiam, ita eflè figurarn
quæ fit à prima, ad eam quæ à feeunda, firnilem 8c limin-
ter dcfcriptatp. Quod oflendere 090mm. . a
., ’ËROP..xx1.°’r’HEOR.

,9gœler’rlcm Trefiillhea fun! fimilia, élihtcrfe fimilr’a

ljfagzz." ’ ° ’ j . ’
Sit’enirn utrumque reâilineorum A a fimile refiilinee c.

- dico ô: redtilineum A reétilinee a [imile elfe. aniam
enim (huilerait Aareétiline- ’

, ouin reâilinee c, 8c ipfi æ- i l
a r. bit". °quiariguh1m refit, a: cit-a ”
bull!" cum æqualea Iangulos la-

tera habebit proportionalia.’ Î i

rurfua quoniam fimile cit j freétilineurtr n reétilineo c, .13àquiangulum’lipfil erit, 8C" ’I’ l l i
’ circum æquales: angines laiera propertienalia habebit A.

unumque igittir-r’eâiliqeorurç A a ipfi c æquiangulum cit
8c cireum æqua’les augures laiera habet propo’rtionalia. quare
ô: rebtilineum A ipfi a en æquiangulum, lateraque circum
æquales anguloa proportienalia barbet; ac preptetea a A ipfi a
en limile. (Æod .demoni’trare oportebat. i

PRO Pl XXII. T H E. O R.
uranium: liriez prrportianale: flerint, à rafli-
m quæ ab a) riflant, fimilia, [irradierdelà".a

ph: proportianafia crunt. fi refiilinca que «à
Épfi: fiant, fimilra, élfimiliter defirrpta, proportione-

t in faerint, (a. ipjæ refila liner proportionem errant.

- Si

Sint quatuor reflæ’lineælpre’ i niqnales a a c D a: F le H,
a xa.hujns. 8c ut AB ad c [3,11. fit a a a en: defcnbanturque a ab

ipfis quidem A a c D fimilia, ac’fimiliter pofita reâilinea
RAS Leu: ab ipfis veto IF. file H defcribantur retîtilinea
Emilia, a: fimiliter polira M F N H. dico ut L A a reailineum
ad reailineum L c D, lita elfe reâilineutnM F ad ipfam N H

a rr.hujus. reailineum. Sumatur ist 6 quidem A a c D tertia propor-
I a tionalis x; ipfis veto a r a H tertia proportionalis o. saque-

niam cit ut a a ad en, ira El? ad criant autem c1) ad x,
elz.qllînti. ita 6H ad o; erit ex æquali c ut an ad x, ita na ad e. (cd
4 acomat. ut a a quidem ad x, ita cit d reflilineum K A a ad L on reéti-

largua. lineum,
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L 1 BER VI. r43lineum, ut autem tala ad o, ira d requjneum M..- ad mai-
lineum. a; H. ut igitur x4 a reâilmenm ad reailincum
LC D, ira en e rectilineum MF ad
N H reCtilineum. Et fi fit ut n B K,
reétilineum ad reétilineum Lc D, L ’
ira reâilineum M F ad reâilineum .3. *
N H. dico ut AB ad cr), ira elfesa ad en. fiat enim ut au ad en, - -ira a a ad f PR, 8c delcribarur a ab B
ipla P a alterurri reçtilineorum u r
NH limile, 8c limiliter politum
reâüineum s a, quoniam igitur cit
ut au; ad ce, irait? ad PR, 8c
dcfcripra funt ab iplis quidem A8
en limilia, 8c fimiliter elira x A a 5
LCD reâilinea, ab ipis veto EF 0
P R fimilia 8c fimilirer polira reâi- , Ia linea MF s a, «erit g ut K A]! reâi- P R 3 a lm"
lineum adreâilineum Lcn, ira reétilineum MF ad asaîa’æn’
reétilineum: ponirur autem 8c ut reCtilineum x AB ad re- ’
&ilineutn LCD, ira M F reâilinèum ad reailineum un.
ergo ut reétilineum MF ad reâilineum un, ira M a maili-
neum ad retEtilineum s R. quad cum reâilineum MF ad u-
rrumque ipforum NH sa earidem habeat proportionem,
erit h reâilineum NH ipfi s R a: uale. el’r autem ipfi fimile, b 9. quina:
8c fimilitcr pofirum. ergo GH e æqualis PR. 8c quoniam
ut AB ad on, inclinai: ad au: æqualis autem p11 ipfieH;
erit ur A a ad cl), ira a? ad e H; Si igitur quatuor retire
lineæ proportionales fuerint, 6c reétilinea quæ ab ipfis fi-
unr,. fimilia, &ffimilirer defcripta proportionalia crunt: 8: li
reétilinea quæ ab ipfis fiunt, Emilia, 8e fimiliter defcripta
proportionnliatfuerint, 8: ipfæ reCtæ linea: proportionales
crunt. Quod oportcbat demonltrare. ’

LEM’MA.
Y’afilir tribu: rcfli: guibufcunyue A, B à c; ratio

prima: A ad tertiam c, arguait) cfl rationi campofiw
ex rationefrimæ A ad [ramdam B, é- rationejè-
cuna’æ B a tartinât c.

a r r.quinrî.

l.) f ra..hujul.C

N 4

si: V. G. numerus ïernariu: crapoteux fia Jeannine!" ra-
tinai: A ad B, lm g]! fit A tripla ipjîrh a, à fit mimera:
quaternariu: 83513071371! rationi: a a) c, erit numéral: Jude-
urias ex nanard firman? à guru-uni muftiplicntione

, 60’3fo
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«Mafia; expmrn ratina A ad c; un aria A ami»! a
ter, à a tantinet c quater, tontinait A zpfiam c m gua-
ter, [au dnadniu. idem de alita multipliaibn «val [inhumi-
yljaiàu: mais: afi. Univerjalia un bujll Neumann? damn-

flratia tafia afi, flamba ratinait A ad B cf armai

fiil. qui multipliant: coufique.- ’
tu! produit «fendante». Et A
[militer anuitai-ratinai a ad B ,-
c a??? Algue ba du ganti- C".

. , . . . A x1! .a e ml! buta tu: a ne --un Inter f :9 (fic u nua au: qui a]?
guanine ratinais refiugalum’canprebmfim [:46 "En?
a à]; baht ad r au du [né n à c mais. Adnqae diffa
ratio reâaagali fia A à B, ad refiangulan fui a é’ c ca a]?
’14; in fiafi defi 5. bajut, coupait" a: ratiouiâu: A ad a
é- n ad c. [id par I. 6. reflua)": fié A à a, a]! ad m??-

. «plus [5:5 a à c a: A ad c. à igitur ratio A ad c aqua-
lù a]? ratinai campo le ex ratinihu A ad a, à. a ad c.

Pajîtia Ivan nanar "au. quiôafiunque A, B, C, à: D; R4-
fia prima a a «quarta»: D aillait? ç]! ratinai aaaapafile ex
unau prime A ad fiaaadam a, (6- ratine jècuuda n ad tar-
tiam c, vé ratine in"): c ad parian D.

Na» in tribu: refît? A, c, à D,

ratio A ad D agada cf! ratinai A
trampoline ex ratianièw A ad c, 5.... -
à c "ad D. Et haéïenw q? o-
flafla»: rationna A ad c tqualem C
(fié ratioru’ coaxpafite ex ralia- D
piéta AadBè’nadc. Eup-
ntr ratio-A ad n eguali: a]! ratinai comme ex ratiam’hu
A ad B, B ad C à c ad D. Similiter qflendetur, in guttu-

I--------.--

que relira, raflant»: prame ad ultima»: cavalera e a raflai
campajita ex ratianiâu: prima ad ficuadaru, fétu a ad , rar-
tiam, tarti: ad quarta», à" ira daiatepr «fait: ad ultimo».

si expouautur alfa magnitudiae: çuilà", pratar "Rat,
idem chimait. galgal qanflaâit fi anuipiantur ta! "a; A, n,
c ’6’; "d’une parfila: quot [un magaitudr’xet, 0’ in cadeau

ratine: ira vil. ut rafla A fît ad raflant B Il! prima nu-
gm’tado ad ficvadara, é rafla B ad radian C a: fianda
magnitude ad anima, é- ita pana. Mamfiflm a]! par 2.7..
y. efi ex tque "au: A ad ultima"! "tian: fait prima ma-
gnitude ad abîmant. Sed ratio rafla: A ad ultima») "8an
(7801i! et? ratinai tampajifa m "unifia: A ad a, B ad c, 6’

. . - , in



                                                                     

L LB n R, VI. meira par" afin ad ultima»; "aux. Et, ex 619016911; ratio
L cujujliôet 7:54: ad [1611 proximam, «de»: a? tamratiou

magnitudimi ejaflam ardmi: ad fiai proximam. Et igitur
ratio prima magæitudinitad alliant», (qui!) a]? ratinai cam-
pafita ex ramenda: prima magnitudiui: adfectmdapa, fêtard;
ad tartina, à. ira deinceps afin: ad ultima». 950d de.
manflran aporteéat. . . L

. PROP.XXIII.IT.HEOR.

.LÆguianguIa paraflelogramnîa inter je emportant!»

mm: ex [agrainas ratapojitam; ’ .
-Sint æquiangulà;*parallelogramma AC ce æqualem ha-

l bentia a en angulum angulo ses. dico parallclogrammum
AC ad parallelogrammum CF proportionem habere com- ’
pofitam ex lateribus, videlicer compofitam ex propçrtionc
quam haha: ne ad ce, ô: ex prdportione quam ne habec
ad ce. ponatur enim ut a c (il: in dire- . .D ,
and) ipfi c c. ergo 8c ne ipfi c a in di-
reétum a erit: 8c compleatur DG ara!-
lelogrammum: exgonaturquc li- .3
ne: quædam K, 8c a: u: ne ad ce, in

a 14 mimi.
, G

5x ad L, ut autem ne ad c a, in L ad 6 1;. najas.
d M. groportiones igitur ipfius K ad L, 8c

L a M eædem faut-quæ. proporflo’nes ’
laterum videlicer ne ad ée, 8: Dc-ad ,
ce. Ted pfoportio K ad, M.compofim "a En
cit z ex proportione 1c ad L, êt-propor- .- perLem-
tione L ad M. quereôc K ad M propor- En filtre
tionem habet ex lateribus compoütam. x 11H m"-
& quoniam clin: ne ad Le taira AC parallclogrammumg ., 1min...

I ad parallelogratnmum ou; fed ut sc’ad ce, ira K ad La
cric c ut K ad L, in. parallclogrammum AC ad CH patelle-e ix.quiguî.
logrammum. - rurfus quoniam cit ut ne ad c s, itç c a pæ-
rallelogrammum ad parallelogrammum ce: ut autem ne.
ad ce, in L ad M.- ’ergo ut L ad M, in cric c parallelogram-
mum CH ad cr: parallelogrdmmum. itague cum ofienfum
fic ut K,quidçm ad L in AC parafielogremmum ad paralla-
logrammum en: ut autem L ad M, in parallélogrammum ’
CH ad c F parfilelogrammum; erit f ex æquali ut K ad M, [alluma
in ac paraüelogmmmum adiipfum ce. babet autem ne ad
u proponionem ex laterihus compofitam. eigo 8c ac pa-
rallelogrammum.ad patellelogrammum c F progmçlonem
habebit compofitam ex laceribus. Æquiangula igitur paral-

K lelogrammiv



                                                                     

V

14.6 EUCLIDIS ELEMENTORUM
lelogramma inrer fe proportionem habenr ex lareribus com-
pofiram. QIOd oporrebar demonfirare.

PROF. XXlV. THEOR.
Ornais pardielvgmmi, que cira àamctmm fan! p4-
. raflclogrammz, à loti, (a. interfcjimilia fant.

Sir parallelogramma A BCD, cujus diametet AC! circa
diametrum vero AC parallelogramma (in: ne HK. dico
parauelogramma Ed H K 8: rori A BCD, a: inter le Emilia
elfe. Œoniam enim uni larerum rrianguli mac, videlicer
ipfi ac parallela duaa cit lit-3.611! 4 ut 8E ad SA, ira CF
ad a A. quoniam rurfus uni iaterum trianguli A c D, nembe

ipfi c1) duéta en: parallela A E 3a a. hujin. FG, ut cr: ad FA, ira a erit -
I DGadGA. fed uthad a F HFA ira ofienfa eI’c ô: a:

ad La. ergoô: ut DE ad
b ".quinziJA, ira 6 DG ad o A, corn-
. taquinai. ponend ne a ut sa ad A a,

ira DA a ac. 6c permit. p K crando ur BA ad Al), ira sa ad A6. paallelogrammorum
igitur A n c D 8c ne lutera, quæ circa communem angulum.
n A D, proportionalia funt. 8c quoniam parallcla en: a r ipfi

429.primî. ne, angulus quidem un en d æqualis angulo Augm-
gulus vero ou æqualis angulo DCA, a: angqlus BAC cit
communis duobus rriangulis AD c A c F; erit igitur triangu-
lum A D c triangulo A c a æquiangulurh. eadem rarione a: tri-
angulum un æquiangnlum en triangule A F a. rorum igi-
tur parallelogrammum A ac D parallelogrammo me en: a:-

a a. hujus. quiangulum. ergo ur A D ad Dc,,ira’e AG ad G F, ut autem
ne ad CA, ira GHad n, &ur AC ad en, ira au ad FE,
8c præterea ut ca ad sa, ira F3 ad SA. icaque quoniam
omnium cit ut Dc ad ÇA, ira elfe a? ad FA, ur autem

faa.quiniî. 1re ad ca, ira A F ad F8; erit fex æquali ut DC ad ca, ira
-G F ad F a. ergo parallelogrammoruin A a c D 8c a G propor-
rionalia (un: larera quæ circum æquales angulos, ac propre-

g x. Defi reag paullelogramrnum A son parallelogrammo ac cit fi-
bjur. mile. eadem’rarione, 8c pamilelogrammum ancra fimile

cit parallelogrammo KG. urrumque igitur ipforum et; HK
parallelogrammorum, pagailelogrammo A ne!) en: fimile.

. quæ autem eidem rçâilineo fun: fimilia, 8c inter fe fimilia a
hn -huju,,b [une parallelogrammurn igitur se fimile en: parallçlo-

gramme a K. marc omnis parulielogrammi, quæ circa diame-

. . rrum



                                                                     

r:

. grammum ou æquale J
’ qualis. in direCrumigi-

1.1321 VI. , 147rrum (un: parallelogramma, a: toti, a: inter (e flint fimilia.
Qiod oitendere oporrebar. i . - .

P1191». xxv. PRDBL’.

Data reflilinco, jimile, (a) citai (de 429w]: idem
conjiitaere. ’ a
Sir darum quidem reâilineum cui oporter fimile confii-

ruere ARC cui agrem æquale fit D. oporter ipfi ARC fi-
mile, 8c ipfi D æquale idem’ confiiruere. Applicerur a ad a44..primî.
re&am quidem lineam ne reâilineo A ac æquale paral-
lelogrammung a a. ad reCram ’vero ce applicerur a parallelo-

ipfi D, in angulo ne,
qui c n L.anguio cit æ- ’ D .

.’ xtufb dt BC ipfi CF, 85 I 6 14..prîmî.
LE ipfi au. fumanrur . - ’.c inter a c cr media k C F c u. hui!"-proporrionalis G H, au I [hg- humab ipfa on defcribarur Hreétilineum x G H’ fi- L E M , l
mile 8c Emilia: pofirum reétilineo A a c. Et quoniam cit
ut ne ad c H, ira c H ad cr, fi autem rres re6tæ lineæ pro-

v porrionales finr, ut prima ad rerriarn e, ira cit figura quæn.Cor.ao:-
fit a prima, ad eam quæ a fecunda, fimilem 8c fimilirer de- hujusv .
fcripram: erit ur ne ad CF, ira un; reâüineum ad redi-
lineum KG H. (cd 8c ut ne ad c F; ira f parallelogrammumf 1. hujus.
a a ad a? parallelogrammum, ut x igitur.re&ilineum A a Cg inguinal.
ad rectilineum KG H, ira DE parallelogrammum ad parafie-
logrammum E r. quare h permurando ut A ac reétilineum h i6.quinri.
ad parallelogrammum ne, ira.redilineum KGB ad si: pa-
ralielogrammum. cit aurem’ reailineum ARC I uale pa-
rallelogrammo ne. æquale igitur cit a: KGH r ilineum
parallelogrammo en fed a? parallelogrammum æquale cit
re6tilineo D. ergo 8: reailineum KG H rpfi D cit æquaie : cit ’
autem GKH fimile reétilineo A le. Daro igitur rectilineo
au fimile, ô: airai daro D æquale idem confiirurum dt "
KG a. ngd facere oporrebar.

[Ça mon;



                                                                     

148 Eucmnrs ELEMENTokUM
PROF. XXVI. THEOR.

Si à paraflelogranima paralldagrammum enfantin]?-
mil: loti, éfimzfizer pofitum, communem Ipfi im-
gulnm habenr, circa and"): diamantant efl un.

A paralielogrammo enim A aco paralleiogrammum A?
auferarur, iimile ipfi A BCD, 8c fimilirer pohrum commu-

f nemque ipii angulum habens pas; dico arailelogrammum
mon circa candem die diamerrum paralle ogmmrbo Air. Non

enim, ("cd fi fieri poreit, fi: A G .n
parallelogrammi BD diamerer i I I
4Hc, ô: producarur a? ufque
ad H; ducaturque per H alter-
urri’ ipiarum A D a c parait v
lela H 1c. Quoniam igitur
circa eandem diamerrum cit k
A B c D parallelogrammum : a

a :4.hujm.parallelogrammo x a; 8c erit.» parfllelogrammum Mien
5 L nef. parallelogrammo KG fimile. ergo ut Un ad A8, ira G A ad
bujus. AK- cit autem 8c propret funilirudincm pârailclogrammo-
ni.quimi:fum mon ne, ur DA ad au, ira ca ad au. ô: c igitur

rit ca ad au, ira a a ad arc. qüod cum’oa ad urramque
a 9. quinri.gpfarum A x A a candem proportionem habenr; erit d A a
A ipfi AK æqualis, miner majori, quad fieri nom poreir. non

igitur circa eandem diamerrum erit A son lparallelogram-
muni paralielogrammo A H. quare circa eandem diamerrurn
,erir ipfi A F. Si’igiiur à parallelogrammo parallclogrammuim
auferarur fimile (ou, 8c fimiliter polirum, Communem ipfi
angulum habens; circa eandem diamerrum cit rori. Œod
dcmonfirare oportebar. ’

PROF. XXVII. TH E0 R.
Omnium parallalagrammomm façandum tandem re-

fiam lineum embrumant, à! defivientinm figurir
parallalogrammir fimiliàm, à! fimiliter pofim ci
que à dimidio defcribitur : maximum ç]? quad tu! di-
midium e11 applicatum, fimilc enflait: defiâ’ui.

Sir reaa linea au; .fcccrurque bifariam in c; 8c ad
A a reâam lincam applicerur parallelogrammum AD de-
Iiciens figura paralleiogramma ce, fimili 8c fimiliter po-
lira ci quæ à dimidio ipfius a: dcfcripra cit. dico omnium

. . r I , parafie-



                                                                     

a liter pofiris ipfi c a, maximum

LIBER VI. r49- parallelogrammorum ad reâam lineam au applicatorum,
8c deficienrium figuris paralielogrammis fimilibus, 8: (imi- 

r Eelfe A D. Applicerur enim ad
mât-am lineam’ A B parallelo-A

grammum A F, deficiens figura
paralleiogramma HK fimilr, 6c G
fimiiirer polira ipii c ai dico
A D paralielogrammum paral-
leiogrammo A? majus cire: A C K ,B
Œoniam enim fimile. cit parailelogrammum ce parallelo-
grammo H x, circa eandem diamcrrum 4 funr. ducatur eo- (15. huit"-
rum diamerer D B,’ 8c defçribarur figura. quoniam igitur I .
c F i cit æquale ipfi F a, commune ap onarur HK. rorum54-3.P"m’-
igitur c H rori K E cit æquale. (cd c H e iæ uale c a, quo- c 35-Pfimï-
niam 8c reâa linea A c ipü c a. ergo 6c cc ipË EK æquale cit. ’

i commune apponarur c F. rorum igitur A F en æquale gno-
moni LMN: quare ô: c a, hoc cit A!) parallelogrammum
paraileiogrammo AF cit majus. Omnium igirur parallelo-
grammorum fecundum candeur reâam lineam applicarorum,
8c deficienrium figuris parallelpgrammis fimilibus, a: fimi-
liter pofiris ci uæ à dimidia defcribirur, maximum cit quod
ad dimidium e applicarum. - Quod demonfirare oporrebar.

PROF. xxjvnr. mon. r
11:1 (fatum regonflèrent» data fcfiilineo (qui: paral-

lelagrammum a pliure, Jcfioiem figura ’ perditio-
gramma quæ [grailla fil allai dam: aporie: autem
datura reflilineum, cui 471ml: applicana’um ([1, un
majm çfi :0 guai! ad dimidiam applicntur, fimili-
bar exgflentibm defefiibur, bien qui»! à dimidia, à
(0.041. opar’ttt fini]: deficere.

Sir data quidem recta liman a : darum autem reaüineum,
Cui oporter æquale ad daram reCtam iineam A a applicare, fi:

- c, non majus exittens coquet! ad dinfidium applicarum cit,
fimilibua exiflenribus defeétibus: cui autem oporter fimile
deficere fit D: oporter ad daram reâarn lineam au, daro
reétilirieo c æquale parallelogrammum applicare, deficicns
figura parallelo ramma, quæ Emilia (il: ipfi D’. Secerur au

’ bifariam in a, ab ipfa au defcribarur A ümile, 8c fimilirer a 18.lllljluç
ofirum ipli D; quad fit a a! a, 8: complearur ac.paraile-
ogrammum. iraquc ac val æquaË cit c, vel en majuî;

. i o



                                                                     

ne l EUCLIDIs’ELEMaNToaum
ob dererminarionem : 8c fi quidem Ac fit æqualc c, radium
jam erit quod proponebarur: erenim ad reâam lineam A a
daro refirlineo c æquaie parailelogrammurn au a’pplicarurn i
cit, deficiens figura parailelogramrna a
E? ipfi D «fimili. fi autem non cit
æquale, erit H a majus quam c; ar-
que E F æquale cit H a. ergo, a: E F T
quam c cit majus. quo autem En
fuperat-c, ci exccflui æquale, ipfi
vero D fimile 8c fimilirer poiirum,

a 1;. hujus. idem a conüiruarur K L M N. [cd D
cit fimile E F. quart: 8c K M ipfi E. r?
fimile erit. fit igitur recta linea KL
homologa ipfi c a, L M vero ipfi
G r. 8e quoniam æquale dt a F
ipfis c à: K M, erit a r ipfo KM ma-

l; Cor. 10. jus. major 6 igitur efiareéra [incas a
hum.- ipfa in. 8c on ipia LM. ponarur I

a x æqualis K L’, 6c GO æqualis LM, 8c complearur x c OP
parallelogrammum. . æqualc igitur cit 6c fimile xo ipii KM.

r u. hujus. [cd KM fimi-le cit EF. ergo (à: c x o ipfi 1;: r cit fimile. circa
4:6.hujus eandem igitur cit d diamcrrum x0 ipii a n fit ipforum dia-

merer c p a, 8c figura dcicribmur. iraque quoniam a? cit
æquale ipfis c 8c K M Jimul, quorum x o cit æquale K M, erit
reiiquus r0? gnomon æqualis reliquo c. 6c quoniam on

’4;.primi. cit e æquale x5, commune apponarur s a. rorum igitur on
f 36. primi. rori x a cit æquale. fed x a cit f æquale ra, quoniam 8: larus

A a lareri a B. quare ô: TE ipii o a æquale. commune ap-
ponarur x s. ergo rorum T s cit æquale rori gnomoni Yo a.
ar un? gnomon ipfi c oflcni’ua cit æqualis: ô: T5 igitur
ipfi c æquale erit. Quare ad daram rçétam lineam a a, daro
rectiilnco c, æquale paralielogrammum T8 appicarum cit,
deficiens figura parallelogramma sa ipfi D fimili, quoniam
ô: s afimile en: ipfi G a. Quod facere oporre’bar.

mon xxrx’. mon,
3 (1d rhum "511m imam data refiilineo lagmi: paral-

Magrammum applirare, (11’664,th figura paradich-
gramme, 70:8 jimilirfit allai dam".

Sir data reôta linea A a, darum vero reaiiincum, cui opor-
ter æquale ad ipfam A n applicare, lit c; cui autem oporter
(imile excedcre D. oporter ad radium iineam daro mâti-
iinco C’æqunle parallelogrammum applicarc; cxccdens fi-

n a gara



                                                                     

LIBERVÏ. . 1;:gura paralleiogramma fimili D. Secerur A a. bifariam in a,
arque ex en ipli D ümiie, 8: fimilirer apofirum paralielo- 418.huju.r.
grammum de(cribarur EL. 8c urriufque quidem a L 8: c æ- -
quale, ipfi vero D fimile, ô: fimili- . v î,
ter pofirum idem iconitiruarur G H. G . -
(imile igitur cit GH ipfi EL. (irque
K H quidemlarus homologum lareri
i? L, KG vero -ip(i .F E. a: quoniam
parallelogrammum G H majus cit i-
p(o En, erit méta linea K H major
quam FL, 8c KG major quam ne.
producanrur n. FEZ, 8c ipfi qui-
dem K H æqualis fit FLM, ipfi vero

’ KG æqualis nm, 8c complearur
un parallelogrammum. ergo MN
æqualc cit 8c umile ipfi G H. (cd G H
cit (imile E L: un igitur ipfi a L (i-
mile c erir; ac proprerea circa can-
dem diamerrum d cit EL ipii un.
ducatur ipforum diametet sa, a: figura defcribarur. inique
quoniam G H ipfi EL ô: c dt æquale, (cd GH el’r æquale
un; erit 8c M N æquale ipfi EL 8c c. commune auferarur
EL. reliquus igitur I0? gnomon ipfi c cit æqualis. 8c
quoniam A a: cit æqualis un, æquale e erit ô: A N parailelo- a 36 Primi-
grammum parallelogrammo a P, hoc en ipfi f L o. commune f43.primi.
apponarur E x. rorum igitur] x æquale cit gnomoni foin .
(cd Y 0a» gnomon cit æqualis c. ergo ô: A x ipfi c erit æ-
quale. ad daram igitur reétam iineam au daro reétilineo
c æquale parallelogrammurn applicarum cit ax, excedens
figura parallelogramma p o, ipû D fimili, quoniam 8c iph El. r
(miles cit o P. Quod (ecifle oporrebar. I - z 14- huit".

PROF. XXX. PROBL.
Daim refiam (i064!!! termiatam extrema a; merlin

ration: ficaire.

i

la 2;. hujus.

c u. hujus.
d 2.6. hujul.

Sir data reéta linea rerminara au oporter ipl’um au ex-
rrema ac media rarione (acare. Defcribarur a ex A n qua- 44.6,ptîmï.
drarum a c, 8c ad A c ipfi ne æquale paralieiogrammum
Il applicerur c D, excedens b figura A D ipfi B c (imili. qua- b :9. hujrn.
drarum autem cit ne, ergo ô: a D quadrarum erit. 8c quo-
niam ac cil æquale c D; commune auferaru-r c a. reliquum
igitur au reliquo-4D e(’r æquale. CF: autem 8c ipfi arqui-
angulum. ergo ipforum Br au lagmi, quæ circum saquais:

4- W84:



                                                                     

in a EUCLIDIS ELEM-ENTORUM
"4,. huju,,anguloe, reciproce (un; c proportionalia. ut igitur En ad
. en, ira cit An ad En. cit
a 34..prîmî. autem FE æqualis 4 A c, hoc . q D

fifiipfiAB;&dlDÎPfiAE. -
quareuraAa A3,!!lAE jad au. (cd au major cil: A -. in

. quam A a. ergo AË quam
a içquinri, E a en: f major; méta igitur J

linea A a exrrcma, ac media F
rariorie (cela cit in a. ,8: majus ipiius-(egmenrum cit A E.
QIOd facere oporrebat. « . ’

Aiirer. Sir data recta linea A a. oporter ipfam An ex-
trema ac media rarione (ccarc. Secerur enim A a in c, ira ut

[in recun-rcétangulum f qüod contincrur (ub A a n c æqualc fit qua.
dl- ’draro ex Ac. quoniam igitur reCtangulum (ab A8 ,nc æ-
; .7. Mm, quale cit quadraro ex A c, erit g ut .BA ad Ac ira A c ad c a.

ergo A a rcâa linea exrrcma ac media rarione (cari cit.

de facere oporrebar. .
PROF. XXXI. THEOR.

In raflanguli: triangulirfigura quæ]?! à latere "au"!
angulum fabiena’enteta’qualt’: cf? ci: qui: i [attri-

bu: "En": angulum continentibm fiant, fimilibm,
érfimiliter dejèriptir. ’
Sir rrianguium reâangulum au. rcétum habens angu-

lum BAC. dico figuram, quæ fit ex Bchæqualem.efl"e eis
quæ ex 8A Ac fiunr fimilibus, 6c (militer dcfcripris. du-
carurl perpendigularis AD. moniam igitur in triangule rea-

anguOAcBa an Io re- .êta, qui cit ad A, ’adglb c ba-
fim perpendicularis duaa

a l. bujuaflfi AD, crunt n rrianguia m »

A Cn’
-.--*-.

au!) ADc quæ (unr ad
perpendicularem fimilia ro- 3 D a
ri A a c, 8: inter (c. ë: -quoniam fimile cit A a c tri-
angulum rriangulo Ann, erit ut a en ad 8A, ira 8A ad
un. quod cum rrcs reétæ linea: proportionalca tint, ut prima

mon». ad terriam, ira erit b figura quæ fit ex prima ad eam quæ ex
bujui. (ecunda, fimilem, 8c fimiiirer deicripram. ut igitur cniad

BD, ira figura quæ fit ex on ad eam quæ ex 13A, fimilem
.8: ümilitcr defcripram. eadem rarionc, 8c ut ac ad en, ira
figura quæ (il; ex ne ad cana quæ ex ca. quarc 8c ut nef:

. 1p ,

Aw---



                                                                     

quoniam duo triangule (un: -

l

LIBER’VI. 1;;n îpfas un nc,5ita c figura quæ ex 3c ad cas quæ ex a A A c, cu.quinlî.
fimiles, 8c fimiliter defcriptas. œqualis autem cit Bc îpfis
un ne. ergo figura quæ fit ex ne æ ualis cit eis quæ ex
13A A c fiant, fimilibu 8e fimiliter de criptis. in reétangu-
lis igitur triangulis, gara quæ fit à latere rectum angu-
lum fubtendenre, æqualis cit eis quæ à lateribus reâtun’l
angulum centinentibus fiant, fimilibus, 8c fimiliter defçriptis.
(hm ofiendere oportebar. . .

PROPÇXIXXII. THEOR.
Si duo triangule campanantur ad anam angulum, 9m: I

vina bien «imbu; lateribu: propartianalia babçant,
in ut bômaloga lutera ïforum’etiam fin! pargllela,
icliçaa triangulorum niera in direfîum fifi ipfi:

conditula crunt. . ’
Sint duo triangula [me oc: quæ duo lama 3A Ac

duobus lareribus c n. DE proportionalia habeant, (cil. fit fi-
cut 8A ad AC, in c1) ad DE; parallela autem fit A8 ipfi .
oc 8c A c ipfi D E- dico n c ipfi ca. in diçeâum elfe. Q19-
niam enim A8 parallela en ne, 8c. in ipfas incidit «a: ll-
nea a c; erunt a anguli al- A . 5 a 29.ptînfi
terni B Ac A en æquales d ’
inter fe. eadern ratione,
8: anguluà c D a. æqualis cit
angulo aco. quare 8c au:
ipfi CDE cit æqualis. 8:

A ne vos, unum angulum g 3 . « E .
ad A, uni angulo ad D æqunlem habentia, circum æquales
autem angulos lutera proportionalia, quod fit’ ut a A ad
A c, ira c n ad D E; ericvb triangulum A ne triangule n c E 6 6. bains.
æquiangulum. ergo A ne langulus cit æqualis angulo ne E.
ofienfus autem cit &.angulus 4cv æqualis angulo BA c.
totus igitur AC a duobus A n c a A c cit æqualis. communis
apponatur les. ergo anguli A en A c a angulil n A c A c 3
en A æqu’ales funr. [cd n AC A en cru anguli duobus
mais c funt æquales. 8: inguli igitur A c r. A en duobus re- c 3:.prîmî.
ais æquales crunt. itague ad quandam reâam lineum Ac,
8c ad punfium in igfa c, duce reaæ lineæ ne en non ad
ea’fdern partes pofitæ, angulos qui deinceps funt A315. A ca
dUObus métis æquales efliciunç. ergo 8C ipfi c E in ireétum I
d erit. Si igiturdduo triangulacomponamur ad unum un - 4 Infini.
lum-quæ; duo latere duobus latenbps proportionaliî’è a- I

. . I au:
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beant, ira ut homploga latera ipforum edam (uni pamllelæ ;
reiiqua triangulorum latera in direétum fibi ipfis conitit’uta
crunt. Qlod demonfirarc oportebat.

PROF. XXXIII. .THEOR.
. In Niaouli: æquaIibur anguli tandem habenr proportio-

nem, quam circumferentræ 7min: infiflant, five
tu? centra, five tu! cii’cuinferenliar ïnjiflant: adhuc
autem (9’ jèflarer, 7mm: qui 4d centra jimt cm-

fiitali. . ’
’Sint æquales circuli. A ac DE F; . 8c ad centra quidem

ipforugn G a tint anguli nec EH r, ad circumferenrias vero
anguli B AC a D F. dico ut circumferentia ne ad a? cir-
cumferenriam, ira clic 8c a G c angulum ad angulum a H F,
8: angulum me ad anguium E D a z 8c adhuc feôtorem B-
c c ad E H F feâorem. pomma: enim circumferentiz qui- i
dem a c æquales quotcunque

. deinceps CK KL; circum-
ferentiæ vero RE, rurfus æ-
quales quotcunquei F M M N.
8c jungantur GK GL,-HM’
in N. Œoniam igitur circum- 2

erennæ ne cx K L Inter ofe (un: æquales , 8c angulî n c r L F
".7. «un. n GC CGK ico L inter (e æquales a crunt. quotuplex igitur

cit .circumferenda BL circumferemiæ ne, rompiez cit 8:
BGL angulus anguii ne c. eadcm ratione 8c quotuplex cit.

l circumferentia N a circumferentiæ a F, roruplex 8c a H N an-
gulus anguli EH p. fi vero æèualis cf: BL circumferentia
circumferentiæ EN; Sc’anguius son. angulo E H N erit æ-
qualis; 8: fi circumferentia a L major cit circumferentia E N,
major erit 8c sa L angulus angulo E. H N 5 8c fi minor, miner.
quatuor igitur exifienribus magnitudinibus, duabus mimi-
rurn circumferentiis BC ÉF, ô; duobus angulis BGC EH F;

. fumptæ (nm circumferenriæ quidem 3c, 8c BGC anguli,
æque muitipîicia, videlicer circumferenria HL ôc BGL an-
gulqs; circumfcrcnriæ vero a a, & E H F anguli, asque mul-
ripiicia, nempe circumferentia E N, 3c anguius in N. arque
ofienfum cit fi circuniferentia 5L (uperac circumferentiam
il N, 8c B c L angulum fupcrare angulum a HN 5 8c ü æqualis,

a par. r. æqualem; 8: fi miner; minorem clic. ut b igitur circumfc-
qumu- A rentia 3c ad EF circumferenriam, ira angulus nec ad an-

gulum sur." fed ut nec angulus ad angulum sur, ira

’. . . angulus
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LIBER VI. inc angiilus a ac ad sur angulum, uterque enim utriufqueumuimî.’
cit 4 duplex. 8c ut igitur Bc circumfetentia ad circumferen- a au. tertiî.
tiam’ sir, ita a: angulus son ad angulum a H a, ô: angulus .
BAC ad EDF angulum. ’quare in circulis æquaiibus anguli i
eandern habenr proportionem quam circumferentiæ quir
bus iufifiunt, five ad centra, five ad .circumferentias in-
fiflant. dico infu r a: ut ac circumferentia ad circumfe-
rentiarn en, ira e feâorem G se ad H a? (caetera. jun- ’
gantur enim ac oit, 8: fumptis in circumferentiis ac et
punais x0, jungantnr 8: Bx xc ou tu K. itague quoniam
duæ a G Gc duabqa c G G K æquales funt, 8c anguios æqua-
les continent; erit 8c bafis A -
ac bali CK æqualis: æquale
c igitur cit G a c.triangulurn
triangule G c K. 8: quoniam
circumferentia 13 c.cin:um-
ferentiaa c K cit æqualis, 8c
reliqua circumferentia quæ
complet rorum circulum A34
c æqualis cg: reliquat: quæ eundem circulum complet. .quare , n
a: angulus axe angulo co K eitf æqualis. fimile igitur cit 5-! 37. lm"-
x c fegmentum g fegrnento c o K : 8c (un: in æquaiibus mais g I t: Der-
lineis a G G K. quæ autem in æquaiibus métis lineis Emilia cir- "m’- u
culorum fegmenta, 8: inter fe hæqualia funt. ergo fegmentum h 14-. mu”
an ei’t æquaie fegmento c0 x. efl; autem 8c ac c triangu-
lum trianguloic G K æquale. 8c totus’ igitur fedor a G c fedtori’
t: G K æqualis erit. Eadem ratione a: G K L feçtor utrique ipfo-
rum G BCAG c K cit æ ualis. tres igitur feCtores ac c ce K K GL
æquaIes fiant inter e. fimiliter 8c [eûmes me a HF M H M N
inter le funt æquaiea. quotuplex igitur ei’t L a circumteren-
tia circumferentiæ ac, totuplex cit 8c G B L feéÏor feaoris
sac. eadem ratione 8c quotuplex ef’t circumferentia N E.
circumferentiæ EF, toruplex e11: 8c H EN (téter kamis
HEFa Sed fi circumferentia in circumferentiæ EN cit æ-

ualis, a: feâdr B G L æqualis cit feCtori EH n; 8c fi circum-
erentia BL fuperat circumferentiam EN, fuperat 8c BGL

fetîtor feâorrm EHN; 8c fi miner, minot. quatuor igitur.
exifientibus magnitudinibus. duabus quidem B c a F cir-
cumferentiis, duobus vero feâoribus G ac sur, fumpta
fun: æque multiplicia circumferentiæ quidem ne 8c GBC
(céleris, circumferentia BL, 8c GEL feâor. circumferentiæ .
veto EF, 8c feétoris H a F, æque muitiplicia, circumferentia
EN, 6c H a N (cétor, arque-omnium cit fi a L circumferen-
ria fuperat circumfercntiam a N, 8c feétôrem BGL fuperare
redorent: mm; 5c fi æqualis, æqualèm’eife; ô: fi minor,

minorem.
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minorem. cit 5 igitur ut ne circumferentia ad circumferen-
riam sa, ira feâor G a G ad. H a r feétorern. QiGd ofieng.
dere oporrebar.

.COROLL.
l 1. Augulus ad centrum elt ad quatuor reétoe, ut arcus cui

’ infifiit ad toram circumferentiam: uam ut angulua a AC ad
refium, ira ac ’arcus ad circuli quadranrem; quare qua-
druplicando confequentes,- erit angulus BAC ad quatuor
métas, ut arcus a c ad ’toram circumferenriam.

a. inzquaiiam circulorum «en: 1L ac quiæquales fab-
tendunt angulos, five ad cen- F’ un, five ad’ peripherias, funr ’
Emiles. Nam cit rL ad tatami f

,peripheriam x Le, ut angulus
1 A L ad quatuor reâoa: en: ve- Ô .
to ut i A L feu a A c’ ad quatuor

retiras, ira «au ne ad roram . n c
peripheriarn a cr. quart: ut -
1L ad totarn peripheriam 11L a, ira a c ad coran: peripheriam
au. ac proinde area: r L ac flintfimiles. , .
’ 3. Duæ femidiametri au ac a concentricis peripheriis
area: auferunt fimiieo l L ne. l -

. EUCÏJIDIS
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DEF-INITIONES,

. I , ,Oiidurn en, qaod iongirudinem, latitudinern .8: crani-
S radinera haber.

il.
Soiidi termina; en faperficiesi 0

il].
Reaa linea ad,pianurn reCta en, quando ad otaneareâas

iineas quæ ipfam contingunr, 8: in fabjeé’to (ont piano, -
radios angulos cfi’icit.

r f 1V.Planum ad Pianum reâum en, cum reâæ lineè quæ.
Communi planoram feôtioni ad redos angulos in une piano
ducuntar, aireri piano ad ":6th faut anguios.

V.

Reâæ linea: ad planum inciinatio cit, cum a fubiimi ter-
mino retira iiiius iineæ ad .pianum deduâa fuerit perpendi-
cularia; arque)! panera quod perpendicularis in ipfo piano
eflècerit, ad propofitæ iiiiua iineæ extremum, [quad in "eo-.
dem cit piano, airera recta linea fuerit adjunéiza; cit, in-
quam, anguius acarus influente linea, 8c adjanaa compre-

henfus. t ’ w
i
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V1:

Plani ad planurn inclinatio cit, anguius acarus mais 1i-
neis contentas, quæ in arroque pianorum ad idem commu-
nis feâionis punâam duCtæ, retires cum feCtione anguios

efficiunr. iv V11.l’imam ad planurn fimiiirer inclinari dicirur, l arque ai-
terum ad airèrurn, cum diôti inclinationum anguli inter 1e
fuerinr æquaies.

1 var,

Paraiieia plana faut, quæ inter 1e non conveniunt.

” 1X. .Similes foiidæ figuræ funr, quæ firniliËas planis continen-

rar, mairitadine æquaiibus. h -
v A , x.Æquaies a: fimiies foiidæifiguræ ruai, gaz fimiiibus pla-

nia mairirudine 8c magnirudine æqualibus continenrur.

Solidus angulus efi, plurium quam duarurn linearum quæ
fe muruo cqntingunt, necin eadem faut faperficie, ad omnes
iineas inciinatio. .Vei foiidua anguius cit, qui piaribus quam
duobus pianis an lis: in codem non confiitentibus piano,
fed ad anam pu am confliraris continernr.

i X11.Pyramis cit figura foiida pianis comprehenfa, quæ aquno
Iphno adiunarn panâam confiiruuntur.

X111.

Prifma cit figura folida quæ. pianis continetur, quorum ad:
verra duo faut 8e æquaiia 8c fimilia, 8: paraileia; aiia vero

paraueiogramrna. .
XiV.

Sphæra dt, (manda femicirculi rameuté diametro, cir-
cumduétas femicircaius in- feipfum rurfua revolvrtar and:
moyen cœperar.

- l ..xv..
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XV.
Axis autem fphæræ en quiefcens illa mêla linea, circum

quam femicirculus convcrumr.

17è

  ’ xv1.  -Centrum fphæræ cit idem qubd ô: femièirCuli.

XVII.
Diametcr autem fphæræ cit mâta quædam linea par ceng

Hum duôta, à: utrinque à fphæræ fupcrficie termiqata.

. XVllI.
Conus en, quando reétanguli trianguli manentç mm lac-F;

tere corum quæ cir’ca reétum angulum, circumduétum tri-
angulum in feipfum rurfus revolvitur, undc mOVcri coapt-
tac. Atquc fi quiefccns méta linea æqualis fit reliquæ
quæ circa rcâum angulum continetur, orthogonius erit
cçnus: fi veto miner, amblygonius: fi vero major, oxygo-,

mus. .XlX. n ’
Axis autem coni cit qujcrcens in: linea, circa quam tri-

angulum vertigur. u . 0.XX.
Bafis vero coni en circulus qui à circumduâà recta linea

defcnbitur.
’ XXI.

,Cylindrus cit, quando reflanguli parallclogrammi ma-
neme une latere corum qùæ circa rectum angulum, cir-
cumduétum parallclogrammum in faipfu’m rurfus revolvitur,

undc cœperat movcri.   .XXH.
Axis autem’cylindri cit quiefcens ma méta Khan, circum .

quam parafieloggammpm convertitur.

* XXHI.. Bafcs veto cylindri funt circuli à duobus advcrfis lateribus;
quæ circumagumur, defcripri.

XXIV.
Similes.coni a: cylindri fiant, quorum a: axes,.’6c bafium

diametri propo’rtiqnales fiant.

XXV;
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XXV. - . .Cubus en figura (and: fob fez quadratis zqualibus Con-

tenu. V. XX V1.Temedrum eft figura folida fub quatuoc uiangulis aqua-
libus 8c æquilazeris contenta.

.XXVII.
0&aedrum eft figura fonda fub 0&0 triangulis æqualibus

8c quinton: contenta. ’ I
XXVIII.

Dodecaedrum cit figura folida fub duodecim pentagonis
- æqualibus, 8c æquilateris; 8c æquiangulis contenta. .

’ l i"xmx 0g Icofiiedrum cit figur; fonda fub virginti triangulis æquali-
i bus, ç: æquiiateris contenta. ’

’ . ,me. U -Parallelippipedum eif figura fonda fex figuris quadrilateria,
quantum quæ ex adverfo parallelæ funr, contenta.

,PRQPOSITIO I. THÉOREMA.
1M; lime: par: 9:44:14»: ne» a? in jùlvjefh plana,

quidem me in jàbli’mi. ’

v .l Si enim fieri tett, reâæ lineæ A8 pars quidem A n
fit in fubjeéto p abc, pars vero ne in fublimi. erit méta

linea uædam ipfi A B i cin dire nm continuum in . . ’fubjeéto piano. fitque D a.
duobus igitur dans mais li- .
Fois ARC A un commune

, mentum cit A n, quod fi-
’ à? non potelt: méta enim "A I

linea cum recta linea non A4 convenir in pluribus punais, quàm une. Non igitur retira:
l . linea: pars quædam cit in fubjeéto plana, quædam vero in

fiiblinii.- Quod demonitrare oporteban.

’ . -i PROE
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Si du: "841mm inpicemfecent, in anofuntplano,
à! 0mn: triangulam in au plana confiflit.
Duæ enim refiæ lineæ A8 en fe invicem in punCto E

fecent. dico ipfas A n c D in uno efielpiano, a: 0mn: trima

lum in uno piano conii- Dere’. Samantur enim in ipfis

En ne quævis punch ne;
jungmrurque c n r c, ô: F H
0K ducantur. dico primum
E a c triangulurn vconfiitero
in une piano. fi enim trian- w
guii a ac pars quædauun d, C H K
vel on x in fubjeâo piano cit, reli ua vero in aiio glana;
erit 8: line’arum EB ne pars in bjeéto piano, pars
in aiio.. ’qnod fi niangon a c a pars F c ne fit in rab;
jeéto piano, relique. veto. in aiio, utrarumque re&arum li-
nearum se En quædam, pars en: in fubjeüo piano, quæ- .
dam veto in aiio. quod abfurdnm cire a oitendimus. trian- a tu Mut"
gnian) igitur a ac in uno cit piano? in quo autem piano cit
B en triangnium, in hoc cit utraqne ipiârum E c E a: in quo
autem uitaque ipfarum a c E n, in hoc n fun! a: «a en. Ergo
recta: une: A a c a in une fun: piano, à: omne trianguluin
in uno piano confiitit. Œod ont demonftrandum.

PROF. HI. THEOR.
Si d’un plana fi: invicem fanent, continuai: ipfirum fi-

fiio 11:94 linea erit.
I Duo plana An ne fe invicem fecent, communis autem
ipforum fedtio fit un linea. dico lineum un rectum elfe .
fi enim’non ira fit, ducatur B
à punéto n ad n in piano ù
quidem A a retira linea un;
in piano autem ne recta bi-
nea D F a. crunt. urique dua-
rum natrum lineum:c DER c
un iidem termini, i (au
fpatium continebtmt, qgod Dv A pcit abfurdum 4. non igitur DES un s mitai linea: funt. fi- a fuie. u.-
militer oficndemus neque aiiam quampiam, quæ à punao Primi-
n ab n ducitur reétam elfe, præter ipfaml on communem
fciiicet pianomm A a n c feâionem. [Si igitur duo plana in

’ invicem fecem, munis ipforurn fedio recta. linea erit.
Quod oitendere oportcbar. L . PROF.
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PROF. 1V. THEOR.-
Si 7684 linea dauba: refit) lineir fr invicem ficaniilm:

in communi feflione ad rafla: agada: infiflat, niam
«10:70 pcr ipfi: plana ad "au «gala: erit. a
Reéta linea quaadam a? dnabua mélia lineis A a en fe.

invicem fecantibus in a punéto, ab ipfo a ad motos angu-
ios infifiat; dico a! ctiam piano par En c D duéto ad re-
étos anguios efi’e. Sumantur reâæ iineæ En E8 CE DE

inter fe æ unies: perque a r ’
ducatur r inca a a H ut-
cunque: 8c jungantur a n ca;
deinde à quovis punéto F du-

cantur FA ne FI) ac tu
n. 8c quoniam dus: redue.

lineis c a a B æquaies (uni, a:
angulos a æquaies A E n c a a continent, erit i A D bafis
ca æquaiis, 6c trianguium un triangule cas æquaie.
ergo a: anguiur D A a çquaiia cit anguio sac. cit autem
8c anguius a a c a aequaiis anguio B EH. duo igitur triangula
fun: ne; sa H, duos anguios duobus anguiis æquaies ha-
bentia, aiterum aiteri, 8c unum i’atua a: uni iateri E8 æ-
quaic quod cit ad æquaies anguios. .quare 8: reiiqua lutera
reliquis iateribus æqualia habebunt r. ergoc a quidem cit
æquaiis En; ne vero ipfi au. quod cum AE fit æquaiis
E a, communis autem, a: ad remîtes angulos F E 5 erit 6 bali:
A a bafi a aæquaiis; eadem quoque ration: 8c CF æquaiis
erit au. præterea quoniam A n cit æquaiis c a, 8c A]? ipfi
r a, erunt duæ r- A au duabus n ne æquaies, airera ai-
:eri; 8c oitcnfa cit bafis D F æquaiis baii F c. anguiua d igi-
tur F un arî’gulo r a c cit æqualis. rurfus ofienfa dth æ-
quaiis a H, cd a: A F, ipfi F a cit æquaiis. duæ igitur F A a c.
duabus F8 au æguaies funt, 8c anguiua rac æquaiia cit
anguio un; ut emonfiratum fait, bafis igitur on bali au
cit à alunis. nufus quoniam c a oitenfa et! æquaiis au,
communis autem sa; crunt duæ on a: æquaies duabns
un EF; a: bafis Hi? cit æquaiia bafi po. anguiua d igitur
c a r anguio H a a cit æqualis, 8c idcircorcâus cit uterque
anguiorum a a F H a r. - ergo F E ad o u utcunque par a du-
&am rectos cflicit anguios. fimiliter oitendemus n: etiam

- . ad omnes métas iineas, quæ ipfam contingunt, &in [ub-

a g. nef.
i hulula.

pianum te cit e quando ad omnes recta: linea ipfam con-
jeCto funrÆano, reétos anguios efficere. reéh autem ad

. tangenter,

l-

’--fl.--* - «.Mdfl-
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tîngentes, a: eodem exiitentes piano reôtoseflîcit zingue
los. quare FI: fubjeéto piano ad reCtos anguios infiflit. a: a
fubjeétum pianum cit quod par A a c1) mâtas iineas duci-’
tur. ergo F8 ad rectos anguios erit duéto pet un en
piano. Si igitur recta linea dirabus mais lineis fe invicem
focantibus in communi feétione ad reüos anguios infiftar,
etiarn duâoiper ipfas piano ad naos anguios erit. Quod dè-

monitrare oportebat. a
PROP. V. THEOR; .Si "au linea tribu; nm: lineis fifi tangentibm, in

communi fafiione, tu! rafla: angalar infiflat, tm i114:
m9: linea in une plana errants
Reaa linea quædam A a tribus mais lineis ac B D sa, in

contac’tu a, ad reétos angulos infifiat. dico ne un 8E in
uno piano efl’e; Non enim, fed fifieri pareil, (in: a D a a qui.
dem in fubjeéto piano;- sc vero in fubiimi, ô: pianum par
A8 une. producatur.. coma . A -
munem urique feétionemin
fubjeé’to piano faciet i re-
étam iineam; faciat BF, in

uno igitur funt piano par FA1! B c duao, rrcs roda: ii- a
ncæ A a ne B F. 8c gagman B D
Ai; utrique ipfiaruml, BD l v ,au ad naos anguios infiitit, 8c duéto pcr ipfas DE DE
piano F ad rotâtes anguios erit. pianum autem pet D a a a cit à 4..
rubieaîum pianum. ergo A a ad fubjedurn planurn reCta cit.

c . 4- 3. hujus.

lutrins;

quare ô: ad a omnea reôtas lineas ipfam contingentes, quæ a 3. mi.
in eodem piano flint, rectos facietanguios; fedlipfam tan- hui"!-
gît n F in (objecta exifiens piano. ergo anguiusl A si: roc-ms
cit. ponitur autem 8c A ac anguius reaus. æquaiis igitur
cit anguius aux? anguio ARC, 8c in eodem (un: piano;
quod fieri non poteit. méta igitur linea ne non cil: in (ub-
limi; quare rrcs reüæ iineæ ne on ne in uno four piano.
Si igitur méta linea tribus mais lineis fore rangentxbus, in
communi feCtione, ad rectos anguios infiftat, rrcs riia mon:
linea: in uno piano crunt. de demonitrare oportebat.

, PROP. V1. THEOR.
,Si du: rafla finet eidem pâma ad rafla: «rigide: file;

n’ai, i114: inter fifi parallalæ mon.

Duæ enim reétæ lineæ au on fubjeéto iano fint ad
refit): angui08. dico. un ipii c 1;. pïaiieiam e . ocicnglairg
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enim fubjeéto piano in punais a D, jungarurque BD tafia
linea, cui ad rectos angaio’s in fubjcéto piano ducatur DE,
ô: polira DE ipfi. as uaii, jungantur un ne au. (E0-
niam igitur au recta e - ad fubjeâurn A c
pianum, 6c ad cranes reclas’iineas uæ .
ipfam contingunr, 8c in fubjeào un:

a 3. Def. piano, radios anguios aefiicier. contin-
huNS- gir autem a a urraque ipfarum BD n a

exiitens in fubjeéto piano. ergo uter-
que anguiorum ABD ARE recrus cit.
eadem rarione reâus eriam cit uterque
ipforum c on cru. 8c quoniam A a æ- B ’
qualis cit ipfi D E, communis autem a D.
erunr duæ au BD duabus an Da æ-

. . quales, a: reâos angulos continent;
b 4» Pflm’vbafisigirur AD bafi ne cit b.æquaiis. E

rurfus quoniam au cit niquaiis DE, 8c AD ipfi au, duæ
A a ne duabus 5D DA æquaies funt, 8c bafis ipfarun) A a:

t sa Ptîâicommunis; ergo anguius un angulo un cit c æqua-
lis. fed au: reaus cit. recrus igitur a: Ian-A; 8: idcirco
E D ad on efi perpendicularis. (cd a: perpendicularis cit ad
urramque ipfarum n D Dc. quart: En tribus mais lineis a a

- au Dc in contaétu ad rectos infiiiit anguios. rrcs igitur
a y. hujus.re&æ iineæ BD DA DC in une (un: d piano. in quo autem

(ont BD D A, in eo cit A a, omne’enimnrrianguium in uno
t 3- W":- t eitpiano. ergo au BD Dc in unoipiaiiioifinr neceflè ait; ar-

. . que cit uterque anguiorum A BD BDC reflua paraiiela igi-
f 194’th rurfeit-A n ipii co. quare fi duæ redise liriez eidem iano ad

radios anguios fuerinr, iiiæ inter fe paraiieiæ crunt. . E. D.

PROF. Vil. THEOR.
Si düd’ "a; liriez phrallcltfint, jumanrur autem in»

attrapa: ipfirrum 914.05!ch purifia; quæ 4’154 P101690
conjungil rafla in eadem erit planoit): que (ypwallda’.

Sint duæ reciæ linea: paraiieiæ A B c1), 8c in utraque ipfa-
rum fumanrur uziiber
punaa sa. dico Écran: li- B.neam quæ punéta E F con- q
jungir, in eadem iano efl’e, ,6.
in quo funr parai eiæ. non I
enim, fed fi fieri’poreii, fit ,7
in fublimi, ut E6 F, 8c per Dr: a a, pianum ducatur quad

, 3 Mus, in iuhjeCio piano fedtionem farcie: a refrain iineam; faciat

. uta
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13131211 XI.I I6;- nr sa. ergo dine méta: limas-soi: EF fparium contine-
bunr, quod fieri non à poteit. non igirur quæ a ponde E ad a m. nié.
r: ducitur recta linea in fubiimi cit piano, quare erit in eo Primi-
quod per A a c D paraiieias tranfir. Si igitur duæ reâæ ii-
nez paraiieiæ fiat, &c. Œod oporrebar demonitrare.

PROB. vm. THEOR.
Si du rafla: linea: paraflelæ fin), «11cm me»: ipfa- g

mm plana alicuifit ad rafla: angulor, à! maligne ei-
dem plana 4:17:80: angarie: erit.
Sint duæ mâta: lineæ paraiielæ na en, 8c airera ipiàrum Videfigumm

A B fubjeéto piano fit ad retïtos anguios. dico ô: reliquam Prvr- fis".
on eidem piano ad reétos anguioa cire. occurranr enim A a
c D fubjeé’ro piano in punchs a D, 8c a D jungarur. Ergo A a
CD a Din uno fun: 4 piano. ducatur ipfi BD ad reétos angu-4 7- huit"-
ios in fubjeéto piano D a: 8c ponatur D E ipfi A a æquaiis : p.
junganrurque BE AE AD. ô: quoniam A a perpendicuiajs
cit ad fubjeé’tum pianum, 8c ad omnes retiras iineas quæ
ipfarn contingunr .funrque in fubjeéto piano, perpendicu-
laris la erit. recrus igitur cit uterque anguiorum A B D A n E. b 3. Def.
quod cum in paraiieias reâas iineas AB c1) reéta incidir hui":-
n D, erunr anguii A n D c D a duobus métis r æquaies. reétus c .9. primî.
autem oit A a D- ergo 8: CD a cit recrus; ac proprerea c D
perpendicularis cit ad a D. 8: quoniam A a cit æquaiis DE,
communis autem E D, duæ a a a D duabus E D D a æquales
funr; a; angaius A a D cit æquaiis angulo a D a, racina enim
uterque cit, baiis igitur an bali sa eif d œquaiis. rurfusa 4. primi.
quoniam A a æqualis cit DE, 8: sa. ipfi au, crunt duæ
n’a 3E duabus a: D DA æquaies, airera aiteri; 8: bafis ea-
rum communis A E. uare anguius A ne cit v æqualis anguioa a. primî.
E D a. radius autem et A a E- ergo 8c E D A cit reflua, 8c En
ad DA perpendicularis. fed 8c pérpendicuiaris ait ad un. .
ergo a D etiam ad pianum par a D D A perpendicularisf erit, f 4. hujus.
8c ad omnes rectas lineas uæ in codem exiitentes piano-
ipi’am contingunr, rectos a cier anguios. ar in iano per 3. Def.
BD DA efi Dc, quoniam in piano per BD DA unr h A8 "il"- ,
a D; in quo autem (un: A a B D in eodern ieit ipfa Dc. quare’? ’" 2343:.
En ipfi DC cit ad reétos anguios: ideoque en ad reéios’ 7’ 1 ’

anguios cil: ipfi D a; fed 8c etiam ipfi Da. ergo on duabus
métis iineia D a D a fe muruo fecanribus in communi [cétio- .
ne D ad rectos anguios infii’tir; ac proprerea piano per DE a
D a cit a ad rectos anguios. ianum autem’per DE DE eik
fubjeéium pianum. ergo c D ubjeéto piano ad rectos angu-
ios erit. Œod demoni’trare oportebar. , i

i L 3 PROF,



                                                                     

166 EUCLIDrs ELBMÉNTQRUM
PROF. 1X. THEOR.

9go eidem refît linea fiant pondoit, non exifîenle:
in eadem in quo ipfa piano, "in": inter je paraiieia:
crunt.

Sir utraqne ipfarum A a c D paraiieia ipfi E a, non exiiien-
re’s in codeur, in quo ipia piano. dico A a ipfi c D paraiieia!!!
eflè. fumarur in sa quodvis punétum G, a quo ipii En, in

piano quidem-per EF AB A H .13
rranfeunrc,ad rectos anguios A
ducatur on; in piano au-
tem rranfeunti per na (3D,. ’ , G P
rurfus ducatur ipfi E F ad E
rectos anguios o x. 8c quo-
niam a. F ad urrarnque ipfa-
rurn G H me cit perpendi- c K D

a 4.. hujus. qiaris, erit a r eriam ad [661054 anguios piano per G H o K
rranfeunre. arque ei’r EF ipii A a paraiieia. ergo 8: A a pia-

0 3- hum-no per ne: ad reétos angulos i en. eadem rarione 8: c D
piano ’per HG K cit ad rectos anguios. urraque igitur ipfa-
rum A B CD piano per HG x ad rectos anguios erit. Si au-
tem duæ reaæ iineæ eidem piano ad reflets anguios fue-

ç a, bujuaJini’, paraiieia: c erunr inter fe. ergo ne Îipfi CD fifi par
raiieia. . de demoni’trare oporrebar.

PROP. X. THEOR.
Juin "En: linon lofe contingenter, dauba: refiir li-

neis fief: contingennburfinzlparnilclæ’, non autem in
eadem piano; 4714416! ring or oontinebunt.

Duæ reéiæ iineæ fefe contingentes A a ne, duabus mais
lineis DE E F (en: contingenribus (in:
paraiieiæ, non autem in codem piano.
dico.anguium A a c angnio D a a æqua-
lem eiTe. aiTumantur enim sa ne En A c
EF inter fe æquales; 8c jungantur AD
ce B E E c D a. quoniam igitur a A ipfi

, 33.p;imi, En æquaiis cit 8c araiieia, erit 8c a A D
’ æquaiis 8c paralie a ipfi DE. eadem ra-

s rione a: c F ipfi au; æqualis 8c paraiieia
erit. utraque igitur ipfarum A D c a
i’pfi BE æquaiis cit 8c paraiieia. quoa au.
rem eidem retira: linea: funr paralieiæ, D » F
pou exiiieaires in codern piano 5 8c in: . r

B .

Hz

a?
n



                                                                     

il

a.

i in fubjeéto piano, ad reâos

1.131111 XI.
ter (e paraiieiæll: crunt. ergo an paraiieia en: ipfi on 8:
æquaiis. arque rpfas conjungunr AC DE, 8: AC i itur ipii
D F æqualia cit 8c c paraiieia. 8: quoniam duæ redise fineæ A B
ne duabus D E EF æquales funr, 8: bafis ac cit æquaiis
bafi D a; erit l an uius A a c anguio D E F æqualis. Si igitur
duæ recta: iineæ efe contingentes, duabus mais lineis fefe

.contingenribus finr paraiieiæ, non autem in eadem piano;

I6 7
b 9. huit";

c 33.prim’b

d 8. primi.

aequaiesanguios continebunr. de oportebat demonitrare. ’

PROF. Xi. PROBL.
i , A dota flafla in faillirai, adfnbjeâ’um planurn,perpenr

dieu on»: refilant lineum ducere.

Sir datum quidem punétum in fublirni a, darum autem
fubjed’um planurn 13H. oporter à puncto a ad fubjeâum
pianum .perpendlcuiarem reâam iinearn ducere. In fubjeâo
piano ducatur quædam mâta linea urcunque ac, 8: à pua.
6:0 A ad no pet endicu-
loris agatur A A D. quidem V
igitur a D perpendicularis
fir etiam ad fubjeétum pia-
num, fadtum jam erit, quod ’
proponebatur: fin minus;
ducatur a punâo D ipfi ne.

B D, p c6 angulos DE: 8:.a punéto A ad DE perpendrcuiarrs adu-

4 rapinai,

b r r.prirniï

carur un denique pet a ducatur, ou ipfi Bc e paralielamsî-Pflmk
moniam ac utrique ipfarurn DA D a en: ad reaos an trios,
en: d 8: BD ad rectos anguios piano pet D A DE rra eunri.
quia ipfi a c paraiieia cit c. H; fi autem finr duæ reüæ linea:
paraiieiæ, quatum una piano alicui fit ad rectos anguios;
8c reiiqua e eidem piano ad reaos anguios erit. quare 8:
G a piano pet ED DA rranfeunti ad reâos anguios efi: ac
proprerea ad omnes retiras iineas, quæ in eodem piano ex-

d 4. najas.

a 8. najas."

iftenres ipfam contingunr en: f perpendicularis. contingit a. Der.
autem ipfarn AF exiftens in piano pet ED on. ergo on "10h
perpendicularis cit ad a a. 8: 0b id en cit perpendicularis
ad ou: cit autem A? ad DF perpendicularis. ergo A?
perpendicularis cit ad urramque ipfarum HG D E- fi autem
reâa linea duabus mais iineis fer: contingenribus, in com-
muni feâione, ad rectos anguios infifiar, etiam piano pet
ipfas duCto ad reâos angulos d erit. quare A F piano pet
En on durite cit ad rafiot anguios. pianurn autem pet
ED ou cit fubjeâum planurn. ergo A? ad fubjeâum pia-
num cit perpendicularis. A daro igitur punCto fubiimi A, ad

I. rut».



                                                                     

168 EUCLIDIS ELBMENTdRUM
fubjeaurn planum, perpendicularis mâta linea duëta cil: A P:
030d facete pportebar. i

PROF. x11. PROBL..
Data piano, gonfla peut! in ipfir daman :3, ad ":90:

’nngulor r: 4m lineum rorrjiüuere. . *
Sir datura aidem pianum fubjçétum, punàurn autem

’quad in ipfo ir A. o g rrer a p ’ a
punéto A fubjeéto pana ad
rectos anguios rectaux liman)
confiiruere. intelligatur ali-
iquod punéturn fubiirne a, a
quo ad fubjeâum pianum a-

ambrait", tur 4 perpendicularis ne;
fignprimi. pet a ipfi 3c paraiieia b- 5 c

ducatur A D. quoniam igitur duæ aux linea: paraiieia: (un:
’ AD c a, una autem ipfarurn 8c fubjeâa piano cit ad rectos
ç a. hujus;anguios; 8: reiiqua c au fubjeéto piano ad retiras angulos

erit. Data igitur plana Épunéto uod ini fa cit datum, ad
métas angulos reé’ta linea con itura . ngd faccre
oportebat.

131101).an THEOR.
para piano, il purifia quad in ipfi; efl, dût roi-7.0 liner:

in] rafiot anguior non conflitaentur ex «de»; porte.

Si enim fieri parait, data piano, à pondra quad in ipfo c6:
a, dus recta: lineæ A a A c ad reaos anguios confiituanrur

ex eadem parte: 8: ducatur n v c
pianutn pet a a a c, quad - .acier fed’tionem r a in

, 3, huju,,fubje&o pianone am line-
am. faciar DA E. ergo redît:
linea: au ac DAE in una
[ont piano. 8: quoniam cafubjiîéto piano ad retiras au. ÎD A . . . 2..

4 a, nef. guios en, 8: ud b omnes retiras lineas, quæ in fubjeâto piano
hujua. exiitenres ipfarnçonringunr, reétos facier anguios. contingir

autem ipfam DAE, quæ cit in fubjeâp piano. anguius igi-
tur ca E reétus cit. eadem tarione 8: reâus cit a a a. -ergo
anguius CAB ipfi BAE en æqualis. 8: in uno funr piano,

a 9. axiomzquod fieri non c parei’r. Non igitur data piano, à punch,
priai. quad in ipfo cit, duæ reéiæ iineæ ad métas anguios confii-
i tuenrur ex eadem parte. 030d oporrebat demonfilr’aïb P



                                                                     

anus-rua

a KM F2 «a. «ur- us: na. -.x

LIIBER XI. 15.9
P R0 P. XIV. T-H E O R.

dl que plana, codent "au linea efl perpendicularir, en
paraiieia fiant. i
Reâa quatdam linea A a ad utrumquc ipforum pianaruni

i CD EF fit pet cndicuiaris. dico ca pia-
na gardien e e. Si enim-non ira fit, pro-
du aconvcnient inter fez conveniant,
8: communem fedianem fadant rcCtam
iineam o H, 8: in ipia c H fumpta quo-
vis punéto x, jungatur ut arc. Q10-
niam igitur au perpendicularis cit .ad
E r planum, erit 8: perpendicularis ad
ipfam 8K rcétam iiticam in piano a?
produôto cxiitentcm. quare anguius
a a K reçus cit. .eadcm rarione 8: sa r:
cit radius: ideoque trianguii aux duo
anguli A in: a AK duobus reétis funr I
æquaics, quad fieri non A parait. non igitur plana en En t7.prilnî.
produaa inter fe-convenient. quare c D Et raiieia fiat
neceflè cit. Ad quæ igitur plana, eadem retira inca ei’r pâtr-
pendicuiaris, ca paraiieia funr. Œod demoniirare aporte .

PROF. XV. THEOR.
Si Jane "En linea? filé tangente: nimba: mais lineis

fifi tangentibm fin: paraiieia, non autem in eadem ’
piano; 0 gare per ipfiu tranfeunt piano paraiieia.
0101!.
Duæ redan linea: (de tangentes au ne, duabus mais li.

nais feie tangenribus D a a a parailciæ fiat, 8: non in co-
dem piano. dico plana quæ pet a a 3c, D E a F tranfeunt, fi
producantur, inter (e non a.
convenirc. Ducatur à pun-
âo a ad planum, quad pet
DE El? rranfir, erpendicu-
laris ne, quæ p ana in pun-
ôta a occurrat, 8: pet a
ducatur ipfi quidem E D pa-
raiieia on; ipfi veto E?
paraiieia GK.’ itague quoniam ne perpendicularis cit ad
pianum pet DE EF; 8: ad omnes nous iineas quæ ipfam
cantingunr, 8: in eadem funr plana, métas facict a angulOS- a 3. Der.
gantingit autem ipfatn attaque earum a H o K, quæ forât in najas.

" eo cm
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6 29.primî.

c 4.. huila.

d 14. [au]...

EUCLIDIs ELBMENTORUM
eodem plano. reflua igitur cit uterque angulorum ne a
son. 8c quoniam sa paraiieia efl: ipfi on, anguli G a A
ne a duobus mais (un: 6 caquait-.8. redus autem et! a a a;
ergo 8c a a A reétus erit, ideoque a a ad a A en: perpendi-
cularis. eadem ratione 8: ce cit pet endicularis ad ne.
cum igitur reâa linea ne duabus ds lineis un a c [a
invicem femntibus ad naos angulos infifiat; erit a c etiam
ad planum pet a A B c duâum a perpendicularis. atque cf!
ad planum par D a E F perpendiculuris. ergo ne perpendi-
cularis cf: ad utrumque planorum quæ pet A n BC, n a E r
tranfeunt. ’Ad quæ veto plana eadem recta linea elf per-
pendiçularis, ea paraiieia Il faut. parallelum igitur efi planum
pet A B 3c plano par D E EF. Quare fiduæ reâæ lineæ (de
tangentes duabus mais lineis fefe tangentibus fint parauelæ,
non autem in cedern’plano, a: quæ per ipfas tranfeunt plana
parafiela crunt. (yod demonfirare oportebat,

PROF. XVI. THEOR.
Si Jua plana paraiieia ab «ligua lama l’avatar, commu-

ne: tpfimm [câlines parai]: a mon, d

Duo plana parallela au c1) à plana aliquo arcs fe-
centur; communes autem ipforum (cétiones fin: sa on.
dico z r ipfi o a parallelam cire. Si enim non cit patafiola,
psoduâæ a F G a inter fe convenient, ,vel ad partes F H,
vel ad partes EG.producantur prius ad par-
tes F H, 8c conveniant in K. quoniam
igitur a px efi: in plano AB, 8c omnia K

. 3:13: in ami fumuntur panda in co-

’ nient. non conveniunt autem, cum pa- à c

em plane crunt : unum autem pontio-
rum .quæ fun: in" a F x, cit ipfum x ï -
panama. ergo K en: in plano A B. ea- ’ D
dem ratione 8c K cit in c D plana. ergo
plana an c D produâa inter (e conve-

rallela ponmgur. non igitur EF GH A
reCtæ lineæ produétæ convenient .ad E G
partes F H. fimiliter demonttrabimus ne-
que ad partes E G convenire, fi producantur. quæ autem
neutra ex parte conveniunt parallelæ funr. ergo sa ipfi
c H cit parafiela. Si igitur duo plana parallela ab aliquo
plano fecentur, communes ipforum [calmes parallelæ crunt.
(am demonitraie oportebzr.

PROF.
à»- ...,. f



                                                                     

’Lî Tl ’96 H E311.

l i .*Llnnn XI. .171;
PROP.xv1’I. THEOR. I a

Si dm: reflet linea à «Mali: [centur planât, in caf-
’Jem proportionna leubuntur.

Duæ reCtæ linea: A! en à parallelis.planis on KL un
fecentur in punais a, a, B,c, P, D. dico ut AI: refila linea ad
ipfam z a, in elfe c F ad en. Jungantur
enim A c BD A D: 8c occurrat A Dçla-
no KL in punôto x: 8c ex X? jungan-
tur. Œoniam igitur duo plana parallela
KL M N à plano a a Dx fecantur, com-
munes ipforum (cétiones ex BD paral-
lelæ 4 funt. eadem ratione quoniam duo
plana paraiieia on 1c L à piano A xac
fecantur, communes ipforurh feàionesi
ac FX (un: parallelæ. 8c quoniam uni
laterum trianguli a B D, videlicer ipfi
BD paraiieia duaa cit E x, ut u: ad en
ira à erit A x ad XD. mrfua quoniam uni l a a. un;
latemm trianguli ADC, nempe ipfi ac paraiieia duéta cit ..
xr, erit ut 4x ad x D à, ita cl? ad tu. ofienfiim autem
dit ut 4x ad x1), ira elfe au: ad-EB. ut igitur A a: ad
a a, ira cit c ce ad F D. (Âme fi du: reCtæ linea: à patal- e ".quîntî.’
lelis fecentur planis, in eafdem proportiones fecabuntur.
QIOd demonfirare oportebat.

PROF. XVIII. THEOR.
Si "il: in" plana «hui fil ad rafla: angulal,

. armait: quæ par ipfim tranfeunt plane eidem plana
ad rafla: anguIDJ crunt.

Rem linea quædam au fubjeéto planoifit ad reétos an-
guios. dico a: omnia plana quæ per ipfam A n tranfeunr,
iubjeâo piano ad reàos an- D (r A h
gulos eflè. Producatur enim
pet A a planum D E, .fitque
plani D E, 8c fubjeéti plani .
communis feflio c a: 8c
fumarur in c a quodvis pun-
Ctum n’a quo ipfi ce ad
naos angulos, in DE plana, 45---îa---î2, 1.-,
ducatur FG. quoniam igitur au ad fubjeétum planum cit
perpendicularis; 8c ad omnes métas lineas, quæ ipfam con.
tingunt a: in eodcm funt piano peapendicularis a erit. qoare tùÎùDCï.

. : cnam ’
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6 a.8.primî. cit: Ted 8c a a a cit reflua. ergo A a paraiieia fi cit ipfi F G.

D G A i
ç a, hujua. auguios a erit. at planum

a F B .d 4.: nef. planorum, reliquo piano ad redîtes anguios d funt: commu-
bujua.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
etiam ad c a cit perpendicularis. anguius igitur a a a redus

cit autem a a fubgeéto pia- lano ad reaos angu os, 8c FG
igitur eidem piano ad rectos

ad planum reâum eii, quan-
. do communi planorum fe-

Ctioni ad mélos anguios
duâæ reétæ iineæ in uno r E
ni vero planorum feâioni c a in uno piano D a ad reâos an-

- gaies dufla ac, ofienfa eit fubjeâo piano ad reCtos elfe
anguios. ergo planum Dr reflum cit ad fubjeétum planum.
11miiiter demonitrabuntur a: omnîa quæ per A8 tranfeunt
plana fubjeâo piano recta elfe. Si igitur méta linea piano
alicui fit ad naos anguios, 8: omnia quæ per ipfam Iranienne
plana eidem piano ad radios angulos crunt. de oportebat
demonitrare.

, PROF. XIX. THEOR. -Si duo plana je tluicem frontin plana alitai fiat au!
"En angular; (9- cammuni: ipfamm jeûna eidem
plana ad rafla: engaina crin

Duo plana fe invicem feeantia A8 3c iubjcéto piano
fini: ad radios anguios: communis autem ipforum fedtio fit
a D. dico BD fubjeéto piano ad rectos angulos cire. Non
enim, fed fi fieri omit; non fit BD ad .
métas anguios (ubjei-Ïto piano; 8c à B
punéto D ducatur in piano quidem A a,
reCtæ lineæ AD ad rectos anguios ipfa
DE: in piano autem ac ducatur ipfi
CD ad reâos anguios D a. Et quoniam
planum A a ad fubjec’ium planum rectum
cit, a: communi ipforum [eciioni A!)
adireiios anguios in piano au dué’ca cit

a 4: Bd. l D a, erit 4 DE ad fubjeCtum planum pcr- , .
hujus. peudicularis. fimiiiter ofiendemus 8c D a

perpendicularem eiiè ad fubjec’tum ia- A V c
num. quare ab eodem punéio D ub-
jeéto piano duæ reé’tæ iineæ ad reâos anguios confiitutæ

b 13.1:ujus. fun: ex eadem parte, quod fieri non 5 poncif. non igitur
afubjeâco piano a punéto D adùreé’tos anguloa confiituçntur

alias .zec’tæ iineæ, prætar ipfam on, communem planorum

. - a a aco



                                                                     

LIBER-XI. 173A a a c feéiionem. quare D a fubjeôto piano cit perpendicun
laris. Ergo fi duo plana fe invicem recantia iano aiicui
imt ad rectos anguios; 8c communis ipforum lâcha eidem
piano ad reéiços angulos erit. QIOd oportebat demonitrare.

PROP.-XX. THEOR.
Si falida: engaina tribu: angalis pintai! continentur,

"duo gmlibet "ligua majorer flint, gamaa’amngue

’ fumpti. -Solidns anguius ad A tribus angulis pianis a A c ca D D A a
contineatur. dico anguiorum BAC c A D DAB duos quoi-
iibet reliquo majores eflè, quomodocunque fumptos. Si-

enim Baccannaaan- Kguii inter fe æquales (inr,
gerfpicuum cit duos quoni-

et reliquo majores cirer
uomodocunque fumptos.

in minus, fit major BAC-
ôc ad reé’tam iineam au, 8:

ad punôtum in ipfa a, COD? .
fiituatur a anguio DAB, in piano pet sa ac trani’eunte,u;.primi-.
æquaiis anguius sa 5’; ponaturque ipfi A D zqualis A a; 8c
iper a duéia B ne fecet reétas iineas a a a c in punais a c, 8c
D a D c jungantur. itague quoniam DA efi: æqualis A a, com-
munis autem A a, duæ D A A a squales fun: duabus A a A a;
8C anguius D A a ualis cit anguio sa E. baiis igitur D a bafi
DE e i æquaiis. quoniam du: ne DC ipii ne majores
funt, quarum DB æquali’s oitenfa cit ipfi ne; erit reiiqua
ne quam teliqua se major. quod cum DA fitæquaiis ne,
communis autem A c 8c baiîs DC majOr bafi a c; erit c an- curial,
guius D a c anguio a ac major. [cd ex conflruâione cit D a a
angulus æquaiis ipii sa a. quare na a BAC anguli, an-
guio a A c majores funt. fimiliter demoniirabimus, 8c fi duo

uiiibet alii fumantur, cos reii uo cire majores. Si igitur
oiidus angulus tribus anguiis p anis contineatur; duo qui-

liber reliquo majora funr, quomodocunque fumpti. Quod
demouflrare oportebat. i

. PROF. XXI. THEO R.
Ornais [Midas angulmgminoribu: quam quatuor n’ai:

angulir planir empileur.
Sit folidus anguiua ad a, pianis angalis ne c a Dru a

i COD-

l: 4.î primK’.



                                                                     

’174 EUCLIDIS °ELEMENTORUM
contentas. dico anguioa sac ou) DAB quatuor mais

une. liujns.

cire minores. Sumantur enim in unaquaque ipfarurn A n sa
AD quævis punas: a c D, 8c 3c on DE jungantur. Q10-
niam igitur oiidus anguius ad A
a,,tribus anguiis planis con-
tineturcaa au) caD, duo o
quiiibet reliquo majoresnfiint :
anguii igitur c a A au D, an-
gulo c a D funt majores. ea-
dem ratione, 8c anguli qui-

. I 3:..prini:

dem raca A c D majores funt 3 j c
anguio a c D; anguli veto c DA A Da majores anguio c D a
quai: (ex anguh CBA ABD son ACD un AD a tribus
angalis CBD son CDB fun: majores. fed tres anguii cap
une DCB flint ô æquaies duobus mais. l’ex igitur anguii
caa ABD raca ACD CDA ans duobus mais majores
flint. quod cum finguiorum trianguiorum A a c A c D A DE
tres anguli fiat æquaies duobus mais, crunt trium triangu-
iorum novem anguii 08A au; BAC ACD BAC c134 a-
u a D a A a A D æquales fez mais. quorum fer anguii
un; BCA ACD cum-ana DE A duobus mais (ont ma-
jores. reiiqui igitur na c c a D D A a tres anguii, qui folidurn
continent angulum, quatuor mais minores crunt. Que
omnis fondus anguius, minoribua quam quatuor reétis an-
guiia pianis continetur. de oportebat demoniirate.

mon xxn. THEOR.
Si fini ires anguli plani, quorum duo "liftai jint ma-

’ jans, çuomoa’qcun a: fumpti, continuant autem ipfis

"a: lime :7144 es; fieri potcfi, ut ex iis fait re-
a?!" agamies conjuguant; triangulum confiimatar.

Sint dati tres anguii piani A ac D un c HK, quorum duo
reliquo fint majores, quomodocunque fum’pti: contin’eant
autem ipros æquaies métas iineæ A8 n c, DE in a, G H H x, a:
A c DF a K jungantur; dico fierilpoife ut ex æquaiibuaipiisv
AC DF c K triangulum confiituatur: hoc cit duas reliqua

’ majores elle quomodocunque fumptas. Si igitur angali-
4 4.. primi.

I à 14,.primi.

ad a a H fint æquaies, 8e ac Dr on æquaies nerunt, 8c
duæ reiiqua majores. fin minus, fint inæquales’ anguii ad
a a H, de major fit anguius ad a utrovia ipforum qui fun:
ad en. major igitur eit 8c 0 mêla linea Ac urravisipfarum
Dr: GK. 8c manifeitumieii ipfam ac unit cum alteraipfa-
rum p a a x, reiiqua cire majorem, dico a: DE ex ipfa ac

. l . majorer
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LIB’ER XI.
majores elfe. confiituatur c ad reâamfi [imam A a, 8c ad pun- g 4mm.
aura in ca a, angulo aux æqualis angulus ABL, 8c uni

o 1 O .E l H

D.  A La on k F G Kipfarum A8 ne, DE au, sa H1: ponatur ægualis 3L, 6c
A L c L jungantur. aninm igitur du; A a B L duabus c H
un: æquales (ont, altera mon, ,8: mgulos æquales coud-
mm; erit bafis AL bali Goupçqualis. 8c quoniam anguli
ad E H, au ulo A ne majoraflpt, quorum angulus c me dt I
æqualis ip A n L ; erit reliqqus qui ad E, angulo L a c ma-
jor. quod cum duæ L n ne (imbus DE au? æquales film, -
airera alteri; 86 angulus DE F angulo L a a major;’bafis Dr
bafi LC major’ d erit. oflenfa cit autem on: æqualls AL.d14..primi. o
ergo DF ex ist AL Le funtfinajores; (cd AL Le ma-
jores a fun: ipfa A c. multo igitur D F 6K; ipfa A c majores e zo.primi.
crunt. quare reétarum linearum A c DF c x du; rclîqua
majores (am, quomodocunque rompue; ac proprerea f fieri! "Mina
poteft ut ex æqualibus ipfis A c DE G K triangulum confii-
tuatur. (En opodebat demonfirarc;    
l PRORXXIII. PROBL."
Ex tribu: angalis planât, 313mm: duo reliquo faut m4-

joreJ, 1no’rnoa’omnque lumpti, filidum angnlum con-
fiimere.’ aporie! autem Ire: angulo: quatuor "81’:
q]? minora.
Sint dm rrcs anguli plana la 3o D a? c H K, quorum duo

rclxquo En: majorcsrqîromodocunque fumpti, fintquc tres
B

A c n r- a xangon quatuor mais mincies. oporter ex æqualibus ipfip
A n é ’D E F c a x folidum angulum confiituere. âbfcindantur
squales au 36,333 121.3611 11:58: AC DE enqqnganâurr

- en



                                                                     

176- EUCLIDIS ELBMENTORUM
fieri igitur potefl: ut ex æqualibus ipfis AC ne GK confii-

nz.hujug. tuatur a rriangulum. ltaque 5 confiituatur L MN, ira ut Arc
M3-le-quidem fit æqualrs Lu, Dl? vero ipfi un: 8c præterea G K
g ,5 quai, ipfi LN, 8c circa Lulurriangqlum circulus LMN a defcri-

batur: (umaturque xpuus centrum x, uod vel erit in-
tra triangulum LMN, riel in.uno ejus atere, vel extra.
fic primo mua: ô: L x M x u x Jungrmmr. dico A 5°
majorem elfe ipfa L x. - R Rli enim non ira fit, vel .
A B erit æqualis L x;
vel en miner. fit pri-
mo æqualis. quoni-
am igitur A8 cit æ.-
qualis L x, arque elt
.AB ipfi B c æqualis.;
erit L x æqualrs 3c,
elt autem L x æqualis

’ xM. duæ igitur A8 ne duabus Lx XM æquales lum, a!-
tera alteri; 8c ne balis bafi LM æqualis ponirur. quart:

d 8. mimi. d angulus A ne angulo L m elt æqualis : eadem ratione ô:
’angulus quidem par: en æqualis angulo mm, angulus
vero ou K angulo N x L. rrcs igitur anguli hac D E F sa:
tribus LXM MXN N x L æquales lum. fed rrcs LXM une

o goum:- N x L quatuor mais funt e æquales’. ergo 8c rrcs A ne D a r:
Priam a me æquales crunt quatuor métis. atqui ponuntur quatuor

reCtis. minores, quad elt abfurdum. non igitur A a ipfi Lx
r elt æqualis. dico præterea neque A a minorem elle ipfa L x.

fi enim fieri poreû, fit minor, 8c ponatur ipfi quidem A B
æqualis x0, ipfi vero 3c æqualis xp, 8c OP jangatur. quo-
niam ig tur A a cit æqualis ne, 8px o ipû x P æqualis erit.
ergo 8: reliqua on. reliquæ PM efi æqualis; «proprerea

f z. fend. LM parallela f en: ipfi or; LM x triangulumuriangulo
AWrmi, 00x æquiangulurn. cit g igrtur ut x1. ad LM, "a xo

. 0P; 8c ermutando un XI. ad x0, in LM ad on. major
autem el Lx, quam x0. ergo 8: LM quam 0P en: major.
(cd LM pofita elt æqualis AC. 8: AC igitur quam 0P ma-
jor erit. itaque quoniam duæ reaætlineæ Au ne duabus

5:5.primi. 0x x P æqualea lum, 8c bafis AC major bafi 0P; erit h an-
gulus A a c angulo oxv major. fimüirer demonfirabimus
ôz DEF angulum majorem elfe aognlo mm, 8c angulum
c H K angulo nx L; rrcs igitur anguli A ne DE F G un: .tri-
bus LxMLMXN un. (un: majores. a: anguli ABC DE?
G un quatuor mais mmores ponumur. multo igitur angulî

a: cour. L x M 31x N N x L minores crunt quatuor mais. (cd 8’: i æ-
?"m’l goules. quod dt abfurdum. non igitur Al miner cit, quam

’ LE
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L I B E R XI. 177L x. oltenfum autem cit neque elfe æ ualem. ergo major fit ’
necelTe cit. .confiituatur Ira punéto x circuli L M N piano ad km. Hujus.
reétos anguios: XR- 8c excelTui quo quadratum ex Air fu- a
peut quadraturnex Lx, ponarur æquale quadratum quod
fit ex me, 8c RL RM RN jungamur. quoniam igitur Rx
perpendicularis cit ad planum DMN circuli, 8: ad miam-
quamque ipfarum Lx. La Nx erit l perpendicularis. 8:1 ;. Def.
quoniamtx cit æqualis x M, communis autem 1S: ad reôtps hujus. .
anguios 2R, erit balis LR çqualis m bali R M. eadem ratione. "94.. primia
8: RN unique ipfarum RL RM cit æqualis. tres igitur
reâæ lineæ R L R M R N inter le æquales lum. 8c quoniam
quadratum XR ponirur æquale excelfui, quo quadratum ex
AB fuperat quadratum ex Lx; erit quadratum ex AB qua-
dratis ex Lx rPR æquale. quadratis autem ex Lx xi; à
æquale cit n quadratum ex RL; reâus enim angulus efin47.primî.
L x R. ergo quadratum ex AB quadratumex R L æquale erit;
ideoque A B ipfi R L cit æQualis. fed ipfi quidem A n æqua-
lis cit unaquæque ipfarum ne DE EF on un ipli veto. ’,
R L æqualis utraque ipl’arum RM R N. unaquâeque igirur
ipfarum A B ne DE EF ou me unicuique iplarum RL RM’
R N eltæqualis. quod cum duæ RL RM duabus A]; ne
æquales fint, 8c balis L M ponatur æquaiis balla c: erit
.a angulus LR M aequalis angulo A ne. eadem rarione 8c an- o a. prime
gulus quidem M R N angqu D EF, angulus autem L R N an-
gulo aux efl: æqualis. ex tribus igitur angulis planis L R M
M R N L R N, qui æquales funt tribus datîs A a c D a F G H x
folidus angulus conltitutus cit ad R.

g

Sed fit centrum circuli in une laterum trianguli, videz.
lice: in M N, quod fic x, 8c x L jungatur. ’dico rurfiv A n

majorem elfe ipfa Lx. I Ifi enim non ira fit,
vel AB efl æqunlis L--
x vel iple miner. fi:
primo æqualis. duæ
igitur A a B c, hoc
cit DE zrduabus in: g
xL, hoc cit ipfi in:
æquales (ont. (cd un

ponirur æqualis D F. , I .ergo. on r: r: ipfi Dr font æquales. quod fieri non p POICÎÏp Le prîmij
non igitur A! cit æqualis L-x. fimiliter neque minor. muito
enim mugis id quod fieri non poreltïfequeretur. ergo A a
ipfa L x major cit: 8c fimilirer li excellai quo quadratum ex
48 lapent quadratum ex Lx æqualôlponatur quadratum t

’ ’ L ex9 . .
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g a. lirai.

.r 4.. lexii.

La x æqualis XP. ergo 8c reliqua o L

.xo. ergo L M quam 0p eli: major.
sied LM elt æqualis AC. 8: ne igitur quatuor major e-

EUCLIDm ELEMLNTaRUM
ex Rx, 8c ipl’a R x circuli plana ad rodas angulos con-
fiituntur, fier problerm.

Sed fit centrum circuli extra trian lum L M N, quad lit x,
a: Lx Mx Nx jungantur. dicos: c au ipfaLx majorem
elfe. Si enim rien ira fit, veiœqualis en, vel miner. lit pri-
mo æquaiis. ergo duæ AB ac duabus Mit x L æquales
(ont, airera alten; 8c bafis ac elt œqüalis bal: ML, angu-
lu igitur Ana æqualis elt angula MXL. eadem ratione a:

a a K angulus i- t ’pl: LXN elt ç- B E Ilqualis; ac pra- *pterea totus M-

xnræqualis duo- d .bus que aux.

Ted a: anguli l . s aA c D F G xARC carcan- Igulo DEF majores lum. 8c angulus igitur MXN ipfo
nul-flat major. arquo-
,niam duæ DE El? du- R

Ëbus Mx bXN æquales R
unt 6c afis Dr: æ- Q jqualîs bali M N, erit
’MXN angulus angulo N . -
DEF æquaiis. alten- x Ifus autem eli: major, Mxquad elt abfurdum.
mon igitur A a elt æ-
qualis L x: deince s vero ollendemus neque minorem elfe.
quare major nece aria erit.- &,fi rurfus circuli plana ad
refîtes angulos ponltitüamus x R, 8c iplam æqualem po-
mmas lateri quadrati ejus,-quo q’uadratum ex A]; lapera:
quadratum ex L x, probiema confiiiuetur. Dico vero neque
minorem elfe un ipfa Lx. fi enim fieri patell, lit minor;
8c ipfi quidem AB.æqualis ponatur x0, ipli vero 3c acque-
lis xr, 8c 0P jungatur. quoniam

Ligitur A8 ipli ne cit æqualis, erit

reliquæ P M æ ualis. paraiieia igi-
tur q élt L M ipl r a, 8c triangulum
LMx triangule Pxo æquiangulum elt.
quaterut xL ad LM, ita xaador:
8c permurando ut L x ad xo ira LM
ad or.’ major autem elt Lx quam

. . rit

l

l



                                                                     

sa. in Axe-eu 4:.

h tur ell: A D ipli 8C. altenl’a c

A c D- ergo A c parallelogram-

LIBER XI.
rit.- inique quoniam duæ AB-Bcduabus ox xr fun: .
æquales altera’alteri; 8c balis AC .major eli: bali o P; erit
[angulus A ne angulo on major. fimiliter 8c li XR fu-fz,,primï,.

. matur æqualis utrivis ipfarum x.o x15 8c jungatur 0R,
«oliendemusangulutn aux angulo axa majorem. confii-
tuatur ad reétam lineam Lx, 8c punétum in ipfa x angulo
quidem ABc,zqualis anguius Lxs,’ angulo autem ara-R
æquaiis LXT, 8c ponatur utraque xs XT ipfi 0x æquaiis:
junganturque os 0T s T. 8c quoniam duæ A]! a c duabus

, 0x xaæquales l’unt, 8c sanguins A ne æquaiis angulo 0x s
erit balis A c, hoc cit Lu, bali os æqualis. eadem ratione,
& LN el’c æqualis ipli or. quad cum duæ ML L N duabus
o s o T lint æquales, 8c angulus M L N major angulo s 0T;
erit &bafis M N bali sr major. fed MN elt æqualis DF.
ergo 8: D F quam s ’r major erit. quoniam igitur duæ DE
EF duabus sx x T æquales lum, 8c bafis DP major bali
37; erit anguios: DEF angulo sac’r major. v æqualis autem
elt angulus s x T angulis A a c au R.’ ergo DE F angulus
angalis A a c a H K major elt: fed ô: miner. Œod fieri non
potel’t. de demanltrare oportebat.

raca xxxv. THEOR."
* Si faIiJum paraÂ’clir plant? contineàtur, wading ipfiur

plana, à! (cyanite, à! parallalogrammaemntn

Solidum enim cucu parallelis planis ac et? sa ou
Fa AE- cantineatur. dico oppolita ejus plana, 8: æquaha,
ô: parallelogramma elfe. Quoniam enim duo plana, arai-
lela a a c a, a plana ac fecantur, communes iplorum ectro-
nes A paraiieia funt: ergo A a ipfi c D cl? paraiieia. rurlus , ,5. 1mm;
quoniam duo-plana paraiieia
BF A E l’ecantur à plana A c, A , ,
communes ipforum feâtiones . U
parallelæ-funt :parallelaigi- i
autem elt 8c sa paraiieia j P
muni erit. fimiliter demon- D - E
ftrabimus, 8: unumquodque ipl’orumics FG on BF au
paralleiogrammum elfe. jungantur AH DF. &quoniam’pa-
rallela elt A a quidem .ipli ch. au vero ipfi CF, crunt
A. a a H fefe tangentes, duabus DC en lefe tangentibus pa-
rallelæ, ô: non in eadem piano: quare æquales 5 angulos 5 ,5,huiu,;.’
continebunt. anguius igitur. A a H angulo DC F cit æqualis.
Et quoniam dure au au duabqs D c F arquaiesc (ont, 8: g "dirimai:

a angulus

in,
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d 4.. primL angulus A436 æqualis angulo ne F, erit d bafis A H bali D P

04.!. privai.
æqualis ) 8: ABH triangplum æqualæ triangule DC F. quod
cum iplius quidem A a H trianguli duplum e (in sa paraiieia-
grammum: ipfius veto DCF trianguli duplum paralieio- .
grammum CE: erit de paralleiogrammum æqqaie paraiie-
ogrammo en. fimiliter demonltrabimus 8: Ac paraiieia-

grammum paraiielognmmo cr, 8c paraiieia rammum A a
Frailelogrammo si: æquale elfe.. Si igitur [a idum paraiie-
l8 planis contineatur, oppofita iplius plana, 8: æqualia, 8:.

paraiielogramma lum. de oportebat demonltrare.
Cor. Ex jam demonltratis coaltar, fi folidnm parallelis

contineatur planis, oppofitai lius plana, 8: æqualia elfe,
Emilia, quippe qui: 8: linga os angulos æquales, 8: mon
æquales angulo: atereaproportionaiia babeant.

PROF. XXV. THEOR.
. Siiifilrlum pamfldegrfednm leur). [tram oppofiti;

pleur: panifiait), cm ut la u 44 bafim, in jblidum

adfililum. iSolidum enim parallelepipedum ARC D plana Y E face-
tur, oppolitis planis R A D H parallelo. dico ut a F a A bafis ad
bahm EHC F, ita’ elfe An F r folidum ad folidum E a c D.
Producatur enim.A H ex utraque partez. ponantur ipli

la! B G IV P A 1 Y D r: T
, Ri Al en MÎ K;

- j .l . F 0- X. 5quidem EH æquaies quotcunque .HM Mu, «ou vero A F.
, æquales quotcunque ne KL, 8: compleantur paraiieia-

; r. fextî.

. lb 2.4.. hujus.

. . l ,e29.prinu.

gramma L0 K0 Hx Ms, 8:’folida LP KR un Mr. quo-
niam igitur æquaies inter le fun: LK RA A: reaæ liriez;
crunt 8: parallelogramma L o R a» A F inter le 4 æqualia: item-
que- æqualia inter le parailelogramma RE KB A a, 8c adhuc
paraiieiogramma Lr [ce A R inter le à æqualia; oppofita
enim lum. eadem ratione 8: parallelogramma ac Hz Ms
æqualia inter le liant; iteînque parallelogramma Ho H r 1 N
inter le æqualia: 8: inluper priralleiagramma DH Ma N’rr
tria igitur plana lolidi LP æqualia (un: tribus planis rondi
KR, arque etiam lolidi in, çfimilia quoque (ont: fed En:

il ’ ’ - tri us



                                                                     

a: il.

maure-’-

u. v2-

L 1 a a R XI. ’13 r
tribus oppofitis d [ont fimilia 8: æqualia. ergo tria faiidadœham-
L P KR AY inter le æquaiia e crunt. eadem ratione 8: tria cedent.
folida en H9 M 1- funt æqualia inter le. quotuplexigiturë (0-134.
elbbafis L F iplius A F balis, totuplex el’c 8: LY folidum lolidihnïu” ’

’ Ait. eadem ratione quofuplex ell: NF bafis ipfius balis HF,
totuplex elt 8: folidum v iplius a D folidi: 8: li bafis LF
elt æqualis bali N15., 8: idum LY folido Nir æquale erit;

I8: fi bafis LF l’uperat NF’bafim, 8: LY folidum tu luper-
abit; 8: fi minot, minus. quatuor igitur magnitudinibus ex»
iltentibus, duabus fcilicet bafibus A F F H, 8: duobus fondis
A r’ F. D; fumpta fun: æque multiplicia, balis quidem A F, 8:
Aï laiidi, videlicet balis LF, 8: folidum Lï: balirvero
HF, 8: up folidi, nempe bafis NF, 8: folidum’ N Y. 8: de-
monltratum en fi bafia LF fuperat bafim NF, 8: LY foli-
’dum folidum N’r fuperare; 8: li æqualis æquale, 8: fi minor
minus. elt igitnrf ut A F bafis ad bafim F H, ita A Y falidumfaî. Der.
ad l’olidum ÉD. (mure li folidum parallelepipedum plana fe- gnian,
cetur, qppofitis piania paraiieia; erit ut bafis ad bafim, ira
lolidum ad folidum. de aportebat dem’onlirare.

PROF. XXVI. PROBL: 0.
c ÂJ datum raflant lineam, à» ad datum in ipfiz pan-

au»: data angulo folido æqmlem filmât: angulum

confliluere. . ’ -Si: data quidem reâa linea As, datum autem in ipfa
punôtum A, 8: datas folidus angulus ad D qui une EDF
FDc angalis planis continetur. oporter ad datam reétam
lineam A a, 8: ad datum in ipfa punctum A, data angulo

folido ad D æqualem foli- i ndurn angulum c’onltituere.
Sumatur in linea DF [quad-
vis punâumj, à quo ad

planum pet a D DC tranfi- " °ens ducatur a perpendicu- B L E c 41hhviustlaris ne, 8’: piano in pun- A
(la a. occurrat, jungatur- H M. Fque Do, 8: ad rectaux lineam .AB, 8: ad datum in ipl’a .
ponctuai A, angulo quidem un; æqualis angulus b coniti-bç;.primi.
tuatur 8A L; angulo autem a DE; couliituatur æqualis a A K. .
deinde ipfi ne ponatur æqualis AK, 8: a punéto r: plana i .
pet a A L ad reétos angulos c erigatur H x; ponaturque ipfi c miniju- l

a a F æquaiis x H; 8: H A jungatur. . dico angulum folidum ad
A gui angulis BAL BAH HA L, continetur, ’æquaiem elle
lolido angulo ad D, angulis une EDF Foc contente. fu-

. M mantur
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mantur enim æquales reétæ linea: A a D a, 8: jungantur H n
K8 FE ce. quoniam igitur FG perpendicularis en ad lub-
jeétum planum, 8: ad omnes métas lineas quæ rpfam con-

; 3, Der, tingunt, marque in fubjeâo piano, refilas l’acier d engluas.
ligua. uterque igitur anguiorum Fa D FGE reflua cit. eadem .ra- ’

tiane, a8: uterque iplorurn H x A H1: a elt realia. 8: quog
niam duæ KA An diabus ° a , Dl a
GD DE æquales l’unt airera - talteri, 8: angulos æquales

, 4, "swcontinent; erit c balla a:
’ La aequalis. el’c autem n

8: lm æqualis CF, atque
angulos reâos continent. ,
æqualis e igitur erit H a ipfi H
Fit. rurfus quoniam duæ AK KH duabus DG GF æquales l

. lum, 8: reâos continent angulos; erit bans AH bali DF
æqualis: clique An æqualis DE. duæ igitur HA An dua-
bus F D D F. lira: æquales; 8: balis un elt æqualis bafi au,

f a. primi. ergo angulus f a A H angulo a Dr æqualis erit. eadem ra-
tione, 8: angulus HA L anguo FDc cil: æqualis, quando-
quidem li alfumamus æquales A L Dc, 8: jungamus r: L H L
cc F c, quoniam tatas a A L elt æqualis tari en c, quorum
BAR ipfi ana ponirur æquaiis; erit reliquus r: AL æqua-
lis reliquo a Dc. 8: quoniam duæ x A A L duabus GD Dc

’ æquaies funt, 8: angulos æquales continent; bafis x L bali
a c e æqualis erit. elt autem 8: K H æquaiis a F, duæ igitur
LK EH, duabus ce aF fun: æquaies; angulofque reâos
continent: ergo bafis HL æqualis elt bali Fc. rurfus quo-
niam duæ H A A L, duabus FD Dc æquaies funt, 8: bafis HL
æqualis bali Fc 5 erit angulus H A Lfæqualis angulo FDc. at-
que faaus elt angulus aA L angulo a D c æqualis. Ad datarn
igitur reaam lineam, 8: ad datum in ipla punétum, data an-

ulo foiido æqualis angulus fondus confiitutus en. de
i ,acere oportebat. ’ ’

PROP. XXVII. PROBL."
A! datum raflant lineam data [01Mo paraiieia ipedo fi-

mile, à: fimilitrr pêfilüm folia’um parulie epipea’am

defcriberc. r -
Si: retira quidem linea A a; datum veto foiidum parallele-

pipedum c D. oporter ad daram reétam lineam A a data folido
farallclipedo cD limile,’8: fimiliter pofitum lolidum paral-
jeiepipeduim delcribere. Confiituatur ad reaam lineam A a,
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. ielogrammum a E æquale parallelogram- " ’

L 1 n E R XI. 1838: ad datum in ipfa punaum A angulo folido ad c æquaè
lis a angulus, qui angulis a A H H At: r: A a concinearur, ira "5. bains;
ut, anguius quidem BAH æqualis lit angulo EC F, angulus -
VerOBAK angulo ECG,&4 L. a
adhuc angulus H A r: angulo H .
acr, &fiatburzcadce, . . D Utrem;ira nA ad AH, ut autem’ L fia c ad CF, irai: A ad, AH. .
ergo ex æquali ut a c ad la i G
CF, ira erit BA ad AH. b * .compleatur parallélogram- v B C Emum 8H, 8: AL ’folidum. quoniam igitur en; ut EC ad
c a, ira a A ad A 1:, nempe, circa æquaies angulos aco a A K,
latere fun: proportionaiia, erit paraiielogrammum R3 pa-
rallelogrammo sa fimile. eadem quoque ratione paraiie-
logrammum K’H fimile elt parallelogrammo GF, 8: [malle-r
logrammum H B paraiielagtamrno Fit. tria igitur paraiieia-
gramîna foiidi A L tribus parailelogrammis folidi CD finn-
lia funt: led tria tribus oppolitis fun: c zqualia, 8: fimllll- : cor. a:
ergo rorum AL folidum tari folido c D [mile erit. Ad daram 110W:
igitur reétam lineam A a data lolido paraiielipipeda cD fi-
mile, 8: limiliter pofitum folidum parallelipipedum AL de;
fcriptum elt. (lied facere oportebat. ’

PR O P. XXVIII. T.H E O R.
.Si filia’am parallelepipedum plana [anar par figea

mirs appofitorum plandrum, ab ipfo plana bi niam

[embrun ’ l
Solidum enim parallelepipedum A a plana c D E F lecerur

pet diagonales oppolitorum planorum, videlicot C F D E. dico
folidum A8 à piano c D E F, bifariam lecari.

I Œoniam enim æquale a elt ce F trian-
gulum triangule ce F, triangulum vera C B i "d’un
ADE triangulo DEH; cl: autem 8: C A G H
parallelogramrnum paralleiogrammo BE
æquaie b, oppolitum enim cit; 8: paral- ü 2.4.. bailli:

ma CH; erit prima contenrum duobus .triangulis CIGF ADE, 8: tribus paralle- D ï
lagrammis GE AC CE æquale prifmati,’ ..
quad continetur duobus triangulis CFn A . E
DEF, t8: tribus paraiielogrammis CH I
8: au au: etenim lanis, 8: numero n r .8: magnitudine æqua ibus continentur. ergo rorum A a foli-

M q. . À dum
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. 34,P;;mï, utrique ipfarum ou EK a æ-

EUCLIDIS ELEMENTORUM
dam à piano c D a: F bifariam femmr. Quod demonfirare

oportebat. .PROF, xxxx. THEOR.
Éolirla parallelepzpcda que rit-eadem faut 641;, à ea-

demultimdinc, guarani flafla Il)»; [au in riflent
raflât lineis, inter [a [hm 42914454. r

Sint enim in eadem bafi AB folida parallelipipeda’ CM r
CN, eadem altitudine, quorum [famés A? AG LM tu en
CE sa En fin: in eifdem mais lineis FN on. dico (ou?

- dum CM fouge en æquale D E 2H K
erre; Œoniam enim paralla-
logrammum cit utrumque
Iplorum CH CK; erit on,

quam, ergo et D H cit æqua- c

lis EX. communis auferatur ç
12’ H. reliqua igitur D E æ- aà a. privai, qualis cit reliquæ H K. quare 8c 6 DE c triangulum cit æquale
trianfulo un. parallelogrammum autem ne cit æqualc
paral elogrammo a N. eadem ration: 8c un: triangulum
æqualc cit triangulo LMN. cit aurem parallelogrammum

anam-unes arallelogrammo’: au, 8c parallclbgrgmmum cc pa-

. l
talle ogramrpo un æquale: oppofita enim faut. ergo êç
prifma contentum duobus triangulis AFG une, 8c tribus
parallelogrammis au Do cc efl: æquale .prifmati, quad
duobus triangulis L MN H ont, 8: tribus parallelogrammis
au un un continetur. commune apponatur folidum, cu-
jus bafis quidem parallelogrammuîn An, oppofitum autem
gr! G EH M. ergo totum c M folidum pamllelepidedum loti

lido parallçlèpipedo en cit æquale. Solida igitur paralla-
lepipeda quæ in eadem fun: bafi, a: eadem altitudine,
quorum (tantes funt in eifdem mais lineis, inter fe fun: g:-
qualia. dedcmonflrare oportebat.

PROP. xxx... THEOR. .
. . .50514 paraiiekpipéâ’a 9:14 in eadem [aux 5M, à 04-

dem allrtua’z’nè, qùarmqflantu non [am in rifle-m

flair 1mm, inter]: fan: 47mm.
Sint in eadem bafi A: fofida pamllelepipecja. cM’cfi

eadem altitudinc, quorum fiances A? AG Lu LN en CE

  o * r . B a
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LIBER XI.
au 3K non fint if) eifdem mais lineis. dico folidum cM’

) folido en æquale efle. producantur enim N x DK, se on
FM, conveniant-

que inter fc pun- - 0 H
&iszx;&ad- tu t E Phue producantur F , L1 XXD.
FM ce ad o p q qpunch: ô: aux

B

K3

Lo op 8R jun-
gantur. folidum q
CM, cujus bafis L
quidem ACBL pa-

rallelcrxgrammum, n .
oppo Hum autem ,ipfi FDHM .efl: A ’ a v ç

I8;

a æqunle folido c0, cujus bafis parallclogrammum ACBLH9. 1min
8c et oppofitum aux o, in eadem enim [ont bafi A c3 L; 8C
ipforum (tantes A? a: Lu L0 en op au un fun: in
eifdcm mais lineis po on. fed folidumtco, cujus bafis
quidem parallelogrammum ABCL, oppofitum autem ipfi
XPRO en: aæquale folido en, cujus bafis BCBL parallelo-
grammum, ô: ipfi oppofitum c EKNv etenim tu eadem
fun: bafi.Aan,.8c eorum°üantes AG ’Ax en cr LN Lo’
BIC un (un; m elfdem mais lineis GP un. quare a: CM.
folidum rondo on æqualc erit. Solida igitur parallelepi-
pcda quæ in eadem funt bafi, 8c eadem altitudine, quorum
fiâmes non funt in eifdem mais lineis, inter fe (un: æqualia.
(290d demonftrare oportebat.

. PROP.XXXI. THEOR. .
Salut; parallele ipea’a qua? in 4714411114: [uni bajibm,

à «de»; a titmline, mterfi [but agada. ’

Sint in æqualibus 5365m A8 en fonda pqallclepipeda
4E cr, a: cadet!) altitudine. dico folidum’AE folido cr
æqualc cflè. fiat primo fian- A. c H o :o L V
tes HK un ne LM OP DE
c5 us ad reôtos angulos v . .
bafibus AB en: angulus ’ T.
fit inæqualig, 8c roducatur
ipfi CR in dirç um R’r: . l . -
Conflituaturque ad reâam A Y OsXlineam in, 8c ad punaum in ipfa R, ’angulo ALB æqua-

autem ALE angulo CRDL 3 c RK’ I X

lis a angulus un. a: ponstur ipfi quidem AL æquali842g.prîrni.

o ’.RT,D

v o. .



                                                                     

186 EUCLIDIS ELBMENTORUM
.RT, iffi vero LB æqualis Rit, 8c ad punCtum v ipfi R1
paralle a ducatur y x, compleaturque parallelogrammum
Rx, 8c in! folidum. quoniam igitur duæ TR RY duabus
AL LB æquales mon, 8c nngulos continent æquales; erit
parallelogrammum Rx æquale 8c fimile parallelogrammo
HL : 8c quoniam rurfus A L en: æqunlis RT, 8c LM ipfi Rs,
angulofque æquales continent, pàrallelogrammum kir pa-
rallelogrammo A M æquale 8c fimile erit. eadem ration: L s

. parallelogrammum i fi 3! squale cit 8c fimile. triai ’tur
parallelogramma foidi AE tribus parallelogrammis ondin
in! æqualia 8c fimilia (ont. fed 8c tria tribus oppofita 8c

b Cor. 9.4.. b æqualia (un: 8c fimilia. rorum igitur A a folidum parfilaie-
hujuh pipedum toti folido parailelcpipedo «l’y cit æquale. produ-

cantur DR XY, comleniantque inter (e in punâo a, &per
T. ipfi Dr.) parallelmducatur TQ, 8: producanrur quo D,
8c conveniant in v, complcaturque fonda (H R x. folidum
igitur in cujus bali: cit par parallelograrnmum, oppofitum -

czg.hujus. autem ipfi cr, en: cæquale folido sur, cujus bafis cit [Un
paraUelogrammutn, 8c oppofitum ipfi r0," in eadem enim

G K P F IN E :7 W.- ’ Y
o . . i? NA H D vo P. ic T14’ B c D N
n .n. Y 0.[ont bali R i3 a: eadem altitudine, 8: corum [tantes R a R Y

TQ rx 57. su i’P in» in eifdem funtreâislineis 9x un.
fed folîdum H æquale cit folido AE. ergo 8c in folido
A a cit æquaie. præterea quoniam parallelogrammum R Y XT
en: æquale parallclogrammo 97, etenim in eadem cit bali
RT, 8c in eifdem parailelis a? dit. 8c parallelogrammum
RYXT paûllelogrammo on cit æquale, quoniam 8: ipfi
Anveü læqualc; parallelogrammum 9T æquale CR paral-
lelogrammo’c D: alîud .èutem cit parallelogrammum D r.
cit igitur ut en bafis ad bafim DT, ita 9T ad ipfam DT.

. 8c quoniam folidum parallelepipédum cr fecatur piano R F
’planis oppofitis parailelo ; erit ut d CD bafis ad bafim D T,
t ira folidum CF ad RI folidum. eadem ratione quoniam fo-

lidurn parallelepipedum tu feeatur piano 1H3 oppofitis pla-
d,;.hujus, nis parallclo, ut 9T bafis 3 ad bafirn DT, ira erit folidum
’ sur ô: R r foiidum. fed ut c D bafis ad bafim DT, ira bafis

in cd ipfam TD. ut.igitur..folidum cr ad R1 folidum ira

A - - . . i . .folidum
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L135]: XI. s 187".foiidum a? ad folidum R r. quod cum utrumque folidorutn
cr sur ad foiidum R1 candeur babel: proportionem, foli-

- dum-c F folido a if cit æquale. folidurn autem a a? oitenfum
. cit æquale folido "a. ergo 8: c A a ipfi c F æquaie erit. . 9, quina;

i (i- K P -M . . E . sl
A Y a, A x o Y D ’

L a k n T .n. c I nSed non fintftantes ne Hic BE LM CN on DF as ad mélos
angulos ipfis A8 en bafibus. dico rurfus folidum ne: saqua-
le cflè folido CF. ducantur f à,pun&is K a c M, P F N1; u. hujur;
ad fubjeétum planum perpendiculares K2 ET GY û 0, st

. IF? un PK, &Iplano in punaisa r Y Q, if x a roccur-
mm, 8t’ungantur îT Yo au To x? xn and. ,æqualc
igitur e ico folidum folido p 1; in æqualibus enim fun:
bafibus KM P3, 8: eadem altitudine, quorum (tantes ad
rectos angulos (un: bnfibus. [cd ico foiidum folido si: en: o
1 æquale: rolidum vero r1 æquale g foiido cr. fi qqidcm319.hljntà
in eadem fun: bafi, 8: eadem altitudine, quorum liantes non
funt in eifdern mais lineis. ergo 8: folidum A a folido c F
æquale erit. Solida igitur parallalcpipeda quæ in æquaiibus
flint bafibus 8: eadem altitudine, inter (a (un: æqualia.
Quod dcnonfirarc oportebat.

PROP. xxxn. ATHEO R.
501M; parallelrpipeda que tandem brabant alfimdimm,

inter fefunt ut halés. O
Sint folida paraiielepipeda [in c D, quæ candeur altituç

dinem habenr. dico inter (sur: ut baies; hoc efl: ut A:
bafisadbafimcr: , 1) ’ K’
ita folidum sa ad . * I.en tôlidum. ap- .. c q ’ ipiicetur enim ad Areâam lineam se i E . F
parallelogrammo l
AE æquale F a, 8: .à bali PH eadem Av A c ü 14.aititudine ipii c D folidum paraiielepipedum’ c x compieatur.
[olidum igitur au, folido GK cit a æquale; in æqualibus.3x.bnju;

4 A enimg o
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enim faut bafibus A a F H, 8: eadem alritudine. iraque quoni-
am folidum parailelepipcdum en: piano DG fecatu’r o ofiris

52;.bujus. pianis paraiieia; erit ut b un bafis ad bafim PC, ira o ’durn
H D ad DC folidum; arque cit bafis quidem sa bafi’A a æ-
qualis, folidumnvero 6K æquale folido A B. cit igitur 8:
ut au. bafis ad bafim cr, ira foiidum. au ad foiidurn en.
(En: folida paraiielepipeda quæ eandem habenr altitudi-
ncm, inter fe lum ut baies, (110d demoniïrare oportebat.

PROP..XXXIII. THEOR.
. Sz’milia folia’ri parallcleppz’peda inter f: faut in triplicata

proportions bomologarum laurant. -
Sint fimiiia folida parallclcpipeda A n en. latus autem a:

homologum fit iateri CF. Dico folidum au ad CD folidum
Riplicatam proportionem habere ejus , quam habet A E
ad c F. producanrur enim a K, a L a M in direâum ipfis A a
a a un: 8: ipii quidem CF æqualis ponatur Ex, ipfi vero

FN æqualis EL; . o la x&adhucipfiFR ’D ’ ’ 1 P
’ æqualiso EM, 8C R

prarailelogram-
mum, 8: K0 û)- ’ Glid’um complea- N ’
tur. quoniam i i-
tursduæ KE L- 1’ A ’EL.
duabus ce EN ’
æquaics funr: fed . .

8: angulus x E L. ï . Mangulo est: cit 8æqualis ,- quia 8: - °angulus A a a i fi c F N 6b fimilitudinem folidorum A n C D .-
.erir 8: KL parai clogramrnum fimilc 8:.æquale parailelogram-
m0 c si. eadem ratione, 8: parallclogrammum i: M æquaie cit

s 8: [inule parallelogrammo c R, 8: adhuc parailelogrammum
on ipfi DE parailelogrammo. tria igitur parallciogramnia
(and! K0 tribus paraiieiogrammis. en folidi æqualia 8: fi-

. Cor. 24.. mina funr. fed tria tribus oppofiris æqualia a (un: 8: (Emilia.-
I najas. rorum igitur iço foiidum æquale cit 8: fimile roti rondo

CD. complearur on: parallelogrammum; 8: à bafibus qui-
dem c r: KD parailelogrammis, altitudine vero eadem ipfi

’45, fonda complcanrur a x; LP. 8: quoniam 0b fimilirudi-
nom iolidorum A B (:1) cit ut A a ad c p, ira E c ad FN; 8:
un ad sa: æqualis autem PC ipfi 131985 FN ipfi EL, 8:

. r- Rà

o
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LIBER XI. I89eFR ipfi en. erit urate ad air, ira si; ad EL, 8: HE ad
a M. (cd ur A a quidem ad Ex, 6 ira AC parallelogrammum 6 r. (un.
ad parallelpgrammum ex: ut autem la E ad a L, ira on: ad
.KL: 8:ur la HE ad am, ira PE ad KM. 8: ur igitur AG pa-
rallelogrammum ad parallelogrammum ex, ira on ad KL,
8: P a ad K M. (cd ur A a quidem ad G 1:, ira e a a folidum c 31. hujus.

I ad folidum EX: ut autem GK ad KL, ira folidum six ad
P t. folidum: 8: ut P a ad KM, ira PL folidum ad folidum
1: o. 8: ut igitur foliduin A a ad (olidum in, ir’a Il EX ad PL, du.qaînri.

8: P L ad 1: o. fi autem quatuorfinr magnitudines deinceps c
proportionales, prima ad quarram rriplicaram proPorrionem
r habçr ejus, quam habet ad feeundam. ergo 8: A B olidum ad e riper.
folidum K0 rripiicatam habet proportionem ejus, quam A 39mm- I
ad E x. (cd ut A a ad E x, ira A G parallelogrammum ad pa- -
rallelogrammum o K; 8: A a méta linea ad ipfam a: K. quatre
8: AB folidum ad folidum x o rriplicaram proportionem ha-
bebir ejus, quam A a habet ad a K. æquale autem en: foiidum
K o foiido C D, 8: retira linea a K refilas C a cit æquaiis. ergo
8: A a (olidum ad folidum c1) rripiicaram habet proportio-
nem ejus, quam larus ipfius homologum ne habet ad CF
homologim larus. Quod demonitrare oporrebar;

Car. Ex hoc manifeftum efi,.fi quatuor reaæ lincæ pro:-
porrionales fuerinr, ut prima ad quarram, ira elfe folidum
paraiieie ipedum quod fit à prima ad folidum quod à fe-
cunda, mile, 8: limilirer defgriprum; quoniam 8: prima
ad quarram rnplicaram proportionem habet ejus, quam habet

ad fecundam. ’ i . i - -
mon xxxiv. 13501:: . n

9937101514": filidarum parallclepipeflnrùm recrpracantar
links à, allitua’iner f (a) guarana làfidorumparàllele-
pifiedorum reciprarantur bafis (a) altitufinerhea inter

[a [un 47min, r . K
Sint æqualia fonda paiallelepipeda ah cD. dico ipforum

baies 8: aitirudines recipro- 1g . n K . p
cari, hoc ei’r ut a H bafis ad a ’ M N x
bafim NF, ira efl’e alrirudi-
nem folidi r: o ad folidi A a

altitudinem. Sint enim pri- ’ .L f1 .
moflantes se a? Lili-1&3. -1’ °n
CM NI ODRRadreôtos a . ,angulos bafibus i forum. A E c . .14.
dico’urzn baüs a bafirn N p; ira eue CM ad ne. fiigtgrêrs .
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baiis EH bafi N p fit æqualis, en autem 8: an foiidum æ-
quaie foiido C D; erit 8: c M æquaiis ipfi a c. fi d enim ba-
fibus a H N p æquaiibus exiitenribus non funr a q c M airiru.
dînes æquaies, neque ne .foiidum foiido cD æquaie erit.
ponirur autem æquale. non igitur inæquaiis eit airirudo C M
airirudini ne. ergo æquaiis fit néceife en; ac proprerea ut
EH baiis ad bafim N P,

ira erit c M ad A G. ’
At vero rilon ria bali: x. B .

* En z ais b NP.- Ifed a tillât major. en: G 7’
autem 8: A a foli-
dam foli’do C D æ- L’quale. ergo major cit H

CM ipfa se; aii ui A
v ruri’us fequererur o- E ’

lida au CD æqualia non elfe, quæ ponunrur æquaiia. rh-
què ponarur CT æqualis ipfi A G: 8: à bali quidem N P, ai-
tirudine autem CT foiidum paraiieiepipedum vc,compiea-
tur. quoniam igitur foiidum A a foiidorcn cit æquaie, aiiud

. 7, quina. autem aiiquod cit v c, 8: æquaiia A ad idem eandom habenr
r Froporrionem; erit ut An foiidum ad foiiduui vc, ira CD

. . oiidum ad foiidum C v. fed ut A a foiidum ad foiidum cv,
b 32.. hujus. ira bbafis a H adira bafim; æque aira enim funt a a c v foiida.
. 1,, hujus. ut autem foiidum CD ad ipfam cv, ira a MF bafis ad bafim
a .. rem. PT, 8c MC 4 ad CT. 8: igitur ut bafis E H-ad N p bafim’, ira

wâc ad CT. eit’aurem C T æquaiisrac. ergo 8: ut EH bafis
a bafim NF, ira MC ad n’a. ’quare foiidorum paraiieiepi-
pedbrum A B CD baies 8: airirudines reçiproænruru. Rurfus
foiidorum paraiicicpipedorum a B c D baies 8: airirudincs

’reciprocenrur: firque ut EH bafis ad bafim N P, ira foiidi
c D airirudo ad airirudinem foiidi A a. Dic0 foiidum A a fo-
iido CD, æquaie eflè. fin: enim rurfus (tantes ad reétos au-
gulos baiibus. .8: fi quidem bafis EH fit æquaiis bafi NF,
efrque ut EH bafis ad bafim NF, ira altitude foiidi CD ad
folidi au airirudinêm : erit foiidi CD altitudo airirudini fo-
iidi naoæquaiis. foiida autem paraiieiepipeda,,quæ [ont in

:31, hujus. æquaiibus bafibus 8: eadem airirudinc inter fe e æquaiia (ont
’ ergo foiidum A a folido C D cit æquaie. Sed non fit E H ba.
fis æquaiis bali NP, 8: fit EH major. majori irur cit 8: fo-
lidi en aitirudo airirudine (bii’di na, hoc et CM ipfa ne.
ponarur ipfi a o iæquaiis rurfus CT, 8: fimiiirer foiidum CV

-Compicarur. iraque quoniam en: ut en «bafis ad bafirn m,
ira M C ad ipfam ne; æquaiis autem cit aoipfi CT: erit ut

,.bafia En ad N? baiim, iraucad en (cd or bais en ad
NP

A!
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i o
un bafim, ira AB folidum ad folidumvc; æque aira enim
(un: foiida a a c v. un autem M c ad cr, ira 8c M P bafis ad
bafim PT, 8c foiidum c D ad cv folidum. a: igitur ut foli-
dum AB ad folidum cv, ita on folidum ad folidum. cv,
qnod cum utrumquc foiidorum A8 c1) ad ipfam cv tan;
dem pro ortionem habea’t; erit au folidum folido c1) æ.
quale. &md demonfirarc oportebat. U

Non fint autem flantcs Fa 8L sa KH, XN on MC a?

19:

ad rcétos angulos bafibus ipforum : a: à punais a G B x, .
x M in R ad plana bafiurn a H N P ducan’tur perpendiculares,
quæ planis in punais s T Y v, æz a Ooccurrant 8c corn-

leamur fonda p v x a. dico 8c fic æqualibus exificmibus
tondis EB on, bafes ç: altitudines reciprocari, (cil. ut au

bafis ad bafim N p, ira R D -Oeffe altitudinem folidi K B
c D ad folidi A a alti- Mtudiném. quoniam e- F.’
nim folidum A B foli-
do c D en æquale- (o.
lido autem A a æqîlcde BOL, l? si;

N

ei’cf folidum ET; in-
eadem namque fun: 9m

- bafi F K, ô: eadem al- A a c
titudine; quorum (tantes non fun: in cifdem métis lineis:
86 folidum DC en e æquale folido o z, qubd in eadem fint
bafi xa, 8c eadem altitudinc, quorum (tantes non fun: in
eifdem mais lineis; Cri: 8c folidum BT folido DZ æquale.
æqualium autem folidorum parallelepipedorum, quorum al-

. f go. hujusa

titudines bafibus ipforum (un: ad rectos angulos, bafes s 8c: EX me
altitudines reciproCantur. cit igitur ut F x bafis ad bafim x a, dfmnfin’
ita folidi DZ altitudo ad.a1titudinem folidi BT. atque citt
bafis quidem .FK bafi EH æqualis, bafis vero x’R æqualis
bafi N p. quare ut En bafis ad bafim N p. ira cit altitudo fo-
lidi Dz ad folidi’ aT altimdinem. eædem autem funt altitu-
dincs folidorum DZ ne, itemque folidorum 3T sa. en:
i imr a: EH bafis ad bafim N p, in folidi ne altitude ad al-
titudinem folidi au. ergo folidorum parallelepipedorum
au en bafes 8c altitudincs reciprocantur. Rurfus folido-
mm paraiielcpipcdorum au c1) baies 8: altitudines re-
ciprocentur, fitque ut EH bafis ad bafim un, ira alti-
tudo folidi on ad folidi au altitudinal. dico folidum A8. .

’ folido’ ou æquale cfle. iifdem namque conûruçtis, quo-
niam ut m1 fifis ad bafim up, ira folidi on altitudo ad al-
titudinem folidi A a; 8c bafis quidem au ci! æqualis bafi l
in in veto ipfi x11; en: ut FI bafis ad bnfim xa, ita’

I . . altitudo
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altitude folido c D ad (ondin a altitudinem. eædern autem
fun: altitudines folidorum A8 3T; 6: ipforum CD Dz. cil:
igitur ut Fic bafis ad bafirn u, ira folidi Dz altitudo-ad
altitudinem folidi BT. quarre foiidorum ET DZoparallelepi-

cdorum bures 8c altitudincs reciprocanrur, quorum autem
Polidorum parallelepipedorum altitudines fun: ad reétos an-
gulos bafibus ipfqrum, 8c bafes 8c altitudines reciprocantur,
ca inter (e (un: æqualia. ergo a r folidurn folido D z efi: æ-
quale. fed folidum quidem a T æquale cit folido a A, etenim
in eadem funb bafi F K, 8: eadem altitudine, quorum [tantes
non funt in eifdcm mais lineis: folidum vero Dz cit æquale
folido ne, fi quidem in eadem (un: bafi x a, 8c eadem al-
rirudine, 8c non in eifdem mais lineis. ergo de folidum A a
folido c n cit æquale. (yod demonfirare oporrebat.

’ PROP. xxxv. THEOR.
Sifint duo auguli plani acquits, quorum verticibzirfub-

limez: refît linea: infiflant, que mm mais lineis à
prjnapt’a pfitis languira! tontinant finales, allcrum

’ allai; injùblimibm autem liman?!" 7mm purifia,
r argue ab «tipi-«ma,- in quibus faut, 0131411 per-

pendicularu ducatur; (a. à punais, que i pu;
pandicularibur fiant in planât ad primo: angulo; jun-
gzmlur mih- linm’: cum fablt’gn’ièu: 4’714th au.

gala: contirielmnt. , o
Sint duo anguli reâilinei æqualcs B ac EDF: 8c apuri-

ais A D fublimes redis lineæ na DM C0nItituantur,.quæ
cum métis lineis à principio pofitis æquales angulos conni- ..
neant, alterum alteri: angulum-quidem M Daiæqualem an-
gulo c A48, angulum i J; . a
veto MDF angulo CAC
æqualem : a: iumanrur
in ipfis 4G DM quæ-g
vis punâq a, M, à qui-
bus ad plana par a A c
EDF ducantur per-
pqndiculares o L M N
occurrentes .planis in

punaisL N; &LA ’ -NI? iungantur. dico angulum GAL angulo a; æqualem
efic. ponatur ipfi DM. æqualis A a; 8c per fifi cr. paral-
lcla ducatur HK. cit aurcm 6L perpçndicularis ad planum

l 1 a
a

- 0
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L r a a a XI; x 9;pH a A c. ergo 6c H x ad a planum per a A c perpendicularis a s. hujui.
erit. ducantur à punôtis K N ad métas lineas A a A c DF D a
perpendiculares ne N F x a N a, 8c H c c a M a n: jungan-
tur. quoniam igitur quadrarum ex H A æquale b efl: uadra.
ris ex HK RA; quadraro aurem ex tu æqualia 5 nm exb47.primi.
xc ca quadrata: erit quadratum ex HA quadratis-liex H:
xc c A requale. quadraris autem ex H x xc æqüale cit qua-
dr tum cit H c. quadraturn igitur ex HA quadraris ex H c c A

uale erit: 8c idcirco angulus HCA c cit refilas. eademuficflîmh
ratione 8c anguius DE M redus en. ergo angulus A c H ipfi
DFM cit æqualis. cit autem 8: au: angulus æqualis an.
3qu MDF. duo igitur trrangula fun: MDF H ac duos an-
gulos duobus angulis æqualea habentia, alterum alteri, 8:
unum lama uni lateri æquale, quod uni æqualium angulo-
fum fubtenditur; vicelicec HA ipfi DM. ergo 6C reliqua
lacera reliquis lareribus dæqualia habebunt, alterum aireriJzaprimîa
quare A c cit æqualis D a. limirirer demonltrabitnus 8c A a ipfi
D a æquale elfe. junganrur enim H a M a. 8: quoniam quadra-
tum ex AH cit æquale quadraris ex ne tu; quadraro au-
tem ex AK æqualia (un: quadrata ex au arc: crunt qua-
drara ex au si: x H quadrato ex- AH æqualia. fed quadra-
tis ex 8K au æquale cit ex au quadratum; reclus enim
angulus efi: me a, proprerea quod 8c DK perpendicularis e11:
ad fubjeüum planum. quadratum bigitur ex A H œquale elt
(quam-aria ex A a a H. quare angulus A a H c reétus et. eadem
ration: ô: angulus D a M cit reflua. cit autem a: a A H an-
gulus æqualis angulo a DM, ira enim ponirur: arque et! A H
æqualis DM. ergo 8c A a ipfi D a: d cit æqualis. quoniam
igitur ac quidem cit æqualis D a, un vero ipfi DE; crunt
aux ca A a duabus FD D a zonales. fed ô: angulus 8A c
angulo a D a efl: æqualis. bans e igitur ne bafi a a, 8c trian- r 4.. mais
gulum triangulo,8c reliqui anguli reliquis angalis æquales funt.
ergo angulus A c a angulo D F a cil æqualis. cit autem 8c reflux
ACK æqualis reao D PN- quare ô: reliquus au; reliquo
En N æqualiaa eadem ratione, 8c c au: angulus cit æquali:
angulo a a N. itague duo triangula funt a c K F a N, duos an-
gulo: duobus angulis æquales habenria, airerum alteri, 8c
vunurn lama uni lareri æquale, quod elt ad æquales angulos,
videlicer ac ipfi sa. ergo ô: drelxqua lutera l’ehquis me;
ribus æqualia habebunt. æquails igitur cit c K iph EN. cit
autem 8c ac ipfi DE æqualia. quare du AC on dùabue
D F a N æquales funr: 8: rectos continent arêigulœ. balis igi-
tur ne en se ualis bafi DN. 8c cum AH c æqualis DM,-
erit 8: quod r ex A H quadratum quadraro ex DM æqualea
(cd quadrant) ex au æqualia fun: a»; le au quadrm; créa

’ mm
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nim reétua cit angulus a x H. quadraro autem ex D M aqua-
lia (un: quadrara ex DN N M, quod angulo: D N M recrus fit.
quadrara igirur ex AK x H quadrant ex Du NM (un: æqua.
lia. quorum quadrarum ex A x æquaie cit quadraro ex DN.
ergo reliquum ex x H quadratum relrauo quadraro ex N M
en æquale. 8c rdeo reéta linea H x ip MN æqualis. quod
Cam duæ H A Ait duabus M D D N æquales fiur, altera ai-
reri, a: bafis H x bafi N M oitenfa fit æqualis; angulus H A x

I a. priai. angulo M D N zqualisf erit. (yod oporrebar demonitrare.

en. Ex hoc manifei’rum en, û finr duo anguli plani nai-
linei æquales, ab ipfis autem conitiruanrur fublimes recta:
une: æquales, quæ cum reâis lineis à principio poliria
æquales contineanr angulos, alterum alteri, perpendicula-
m, quæ ab ipfis ad plana, in quibus (un: primi anguli, du-
canrur, inter fe zquales eflè.

PROP. XXXVI. THEOR.
Si lm "541mm proportiomln jint, Man»: paraf-

Iepepïedum guai à tribu: fit, ragua]: efi fiable p4-
rafle epipeJo 900d fit à media, agrainera quidem,
tguiangalo aidem «tardât

Sint rrcs reCtae linea: proportionales A a c, fit reii. ut A ad
a ira a ad c. dico folidum quod fit ex ipfis A a c, zquale
elfe folido quod fit ex a, æquilarero quidem, æquiangulo
autem antediâo. Exponarur foiidus angulus ad a: consentus
tribus angulis planis D ac sa? un; a: ipû quidem a po-
urrir æqualis unaquæque ipfarum Dg sa. sa; 8c iolidum

1c

A Jr laJ.- x G.2.
M L r Eparaiielepipedum EK compieatur: ipii vero A ponarur æ-

- qualis LM; 6c ad redtam lineam LM, 8c ad punétum in
"a. un)». ipfa L, conifiruarur a angulo folido ad a zqualis angulus con-

tentas N 1.x xLM ML N; 5c ponarur ipfi quidem a æqualis
LN, ipii vero c æquaiis L x. quoniam igirur cit ut A ad a
ira a ad c, æqualis autem cit A ipfi LM, ô: a unicuique
Mania: LN a: ne au, a: ç iyii Ex; criqua au ad av

a " ’ in
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LIIER XI. tuira a a ad Lx. 8c circum æquales angulos MLx on, la-
rera fun: reciproca. ergo Mx parallelogrammurn parallelo-
grammo o a cit b æquale. 8e quoniam duo anguli plani reai- 5 ,4, a";
inei zqualea (un: ces XLM, 8: in ipfis fablimea reétæ

linea: confiiruunrur L N a D æquales inter (e, 8e cum mais
lineis a principio politis æquaies continentes angulos, alte-
rum alteri; eruur c perpendiculares quæ à pnnétis N D ad. Cor. 3;.

lana pet XL M G a s ducunrur, inter fe æquales. ergo fo- hnjnu.
ida LH a x eadem "fiant altitudine. quæ vero in æqualibus

bafibus funt foiida parallelepipeda, 8c eadem airirudine, inter
fe d funr æqualia. ergo foiidum HL æquale en folido En. unifia.
arque efi folidum quidem HL qnod fit à tribus a a c, fo-
lidum veto a: qnod fit ex a. Si igitur rrcs retira: linea
proportionales finr, folidum paraiielepipedum qnod fit à
tribus, æquale en: folido parauelepipedo qnod fit, ôte. Quod
demonitrare oportebar.

PRO P. XXXVII. THEO R.
Si fumer m9.: liner: proportion!" fiat, à que si
i rpfis fiant jalida parallalepipeda fimilia à» fimIli-

ter Jefcriptaprapminnalia crunt. Etfi a; ab ipfis
fiant [aida paraflelepipedafimilr’a èjrmr’litcr de-
[cripta proportianalia fiat; à in]; m9: linea: pas,
pommeler crunt.
Sint quatuor reflue iineæ prOporrionales en en a a c H, fit

(cil. ut a a ad c D, ira a F ad ou, 8: defcribanrur ab ipfis A si
on a? 6H fimilia 8e firnilirer pofira folida arallelepipeda
ra Le Ma ne. dico ut KA ad Le, ira e Ma ad No.
aniam enim foiidum paralieleripedum x a fimile cit ipfi’
Le, babebi; a x A ad Lc rrip icararn proportionem qui

,- , SM-
N

A B C D (rquam sa habet ad .c n. eadem rarione &folidum Ma ad
ipfam No a triplicaram proportionem habebit ejus quam.n.bujri);
habet El? ad cH. arque cit ut sa ad ci), ira a? adAGHÏ,

x ut igitur a; ad Le, ira M a ad No. Sed fit ut folidum AI i
ad folidurn ne, ira au foiidum ad folidum ne. dico, u:

i v N a? I redit
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retira linea a a ad reâam c D, ira elfe reâam sa ad ipl’am

5 3,, bal-m, c il. quoniam enim rurfus A x ad Le rripiicararn b proporo
donem habet ejus quam A a habet ad en; habet autem
8: M a ad N6 rripiicaram proportionem ejus quam a a ad
on, arque ut arc ad Le, ira Ma ad Ne: erit ut au ad
c D, ira a? ad on. Si igitur quatuor reâæ iineæ proporo
rionaies tint, 8re. de oportebar demonfirare.

PROP. XXXVIII. THEOR.
Si planum ad planum "En": fit; é- ad digue pun-

fio coran; ou; fun: in une plana, ad 411070" pla-
num perpendr’ruhm ducatur: en in communem ph.
91mm jeéïionem cadet.

Planum nempe on ad planum a a reaum fit, communis
l autem eorurn facho fit au, 8c in ipfo on plane, quodvis
punaum a fumatur. dico perpendrcularem quæ a pundn
a ad planum A8 ducitur, C
cadere in ipfarn au. Non
enim; (cd li fieri poreit, ca-
dar extra, ut EF’, 8c piano
au in punéto a occurrar:
a punéto autem r: ad D4
in piano au perpendicuia- ’

g "grima ris A ducatur reflua: uidem
, ç un 8e piano c D ad 6 re os angulo; erit; a: a a jungarur. quo-
Injas. niam Iglrur FD iano CD en: ad reaos angulos; conting’rr

autem ipfflm le linea se quæ en: in vcodeur en piano .-
, 3, on; erit anguius me. c recrus. fed 8: si: piano sa ad rectos
lui". anguios cit: redus igitur cil: angulus une. quare rrianguii
a infini. a ne duo anguii duobus mais tout æquaies; qnod cit d ab-

furdum. non igitur a punéto a ad a a planum perpendicu-
laris duCta extra rectum lineam DA cader. er o in ipfam
cadat neceife cit. Si igirur planum ad planum r tu fit, ôte.
de oporrebat demonitrare.

PRO P. XXXIX. THEO R.
Si in [51Mo parallelepiperia oppqfitorum planorum latere

jacamar brfariarir, par [élirons ne" plana ducau-
mr; communi: planorum fifi’ia, à! jailli peuhl?
pipedr’ dirimer", filé bifizriamficalmnt.

in’ folido enim paruliepipedo a a, oppofirorum planorum
ca au tarera bifariam recenrur in punais xLM taxon;
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  a: per fraiches hm ducantur’xu x11; communie autem

planorum [calo n I, ô: folidi rallelepipedi diametet fit
po. dico ars DG fer: bifariam acare,.hoc en: Y? quidem
np’fi T5, DT veto ipfi "ra æqualem nife. Jungantur enim
DY au; as sa; quoniam igiggrààx lela cit ipfi on, ab
terni anguli Dam Y Q a inter f2 argua es a mm. 8: quoniam .zg.prîmi.

Dx quidem et! æqua- F. llis on, XY vero ipfi

D OYo, 8c angulos æqua- X; 4 Y 2 1,-
les continent; cru: 6 ï v’ * 1. 54.. priai.
bafis DY zqualis baû K -. .

B .

" D
P

na. a: rriangulum D- DDx y triangule Y on, 8c r
DD

H

reliqui anguli reliquis
angalis squales, angu-

XL A l   c 14.1:th
lus igitur un cil: æ-
qualis angulo OY a, 8:
0b id c mâta; linea sa
DY a. eadém ratiche,
8c a se méta cit, atque

en us æqualis sa. à: A Nquoniam CA ipfi un œqunlis en a: parallela, a: ce en:
æqualis 8c parallela ipfi sa; erit 8: D a ipfi ne æqualls 8c
farallela; 8c ipfas conjungunt méta: limez DE on: pyral-
ela igitur tell DE ipfi ne. a: rompra fun: in utraque xpfa- (grima.

mm quævis punéta D Y c s, 8c junaæ (un: DG vs. ergo
ne Y s in une c (un: plana. quod cum D a fit parallçla Do, n 7. huju.
erit 8c en? angulus angulo un æqualis a, alterm emm
funt. en autem 8c DTY anguqu æqqalis f ipfi GT3. d90f1;.prîmî,
igitur (un: triangula DT? ors dabs angulos dqobus au-
gulis æqualcs habentia, 8c unum latus uni latçn çqunle,
quod uni æqualium anguiorum fubtenditur, vzdchcct Dg:
ipfi as: dimidia enim (un: ipforum DE ne. ergo attell-
qua lutera reliquis latcribus æqualia habcbunç.. quart; DT
quidem en: æqualis T6, YT vero ipfi T8. SI ngltur m (’01
lido parallelepipcdo, ôte. (km! oportebat demonfinre.

PROP. XL. THEOR.
Sifint duo prifmata a a: du, 9mm»: aman guident
- ijim bahut para elogrammum, citera»: vers tri-

A angulum, 0 pâraflQogmmmæm duplumfit triangufi;
en inler je 47min crunt. ’
Sint prifmau zquæ alta A n c DE r a un M N. a: unum

quidem bali!!! habenr patauelogmmmum Av, alcenun vero

N 3 a a I:
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on: "angulum, a: duplum fit A r panudognmmmn
m li aux. dico [mima 41cv" prifmti garum:
:qu e cire. Compleantur enim a: GO fonda. &quoniam

llclognmmum A!

mm aux cit du- i O 3 Dv plain; cit autem 85
. un parallelogrammum L ,

6 «il-rut duplum n trianguli a H- i
r: erit A! pardlelo- A Agisummum parallelo- - Igamma u x æquale. .guæ vero in æqualibus G K E F

. un: bafibus (and: pa- ibar-hm- nllelepipeda, 8c eadem altitudine, inter fe æ aliz 5 font.
a tu, mile Igitur 4x folidurn folido ce. arque folidi qui-

fl ’ Jm°dem A! dimidium r ancras? prifnia, folidi ’vero GO div
midiurn o cit priltna au nunc. ergo a menu? prifma prit"-
mati GHKLMN et! æquale. Si igitur fiat duo primat: t
glu, être. Œod demonflxare oportçbar,

l
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LIBER D’UODECIM’US.

PROPOSITIOYII. THEOREMA.
Similia polygone Mm. infcnpm inter fi fun: a:

hmm-tram çundrelm i

Sint circuli A n c D a F c a K L, 8: in ipfis (imilia polygonn
A B c D E F G H K L 5 diametrum autem circuiorum fiat ou
on. dico ut quadratum ex au ad quadratum ex on, in.
elfe A 3c o s polygonum ad polygonum r: G a x Lü longan-
tur enim BE A M m. un. 8: quoniam polygonum nuent
fimile en polygone F c H x L 5 6c B A E sanguins angulo G En.

cit æqualis: arque en; ut A i8A ad ne, in a? ad FL-
duo igitur triangula (un: 3 E
B A s c F L unum angulum Guni angulo æqualem haben-
tia, videlicer angulum n A z
angulo a r: L, circa æqucles
autem anguios latent pro-
portionniia: quare triangulum A". triangqu un. atqui-
angulum a en; ac proprerea angulus A a a æqualis cit ana a. fait
gulo ne. ied angqus quidem un angulo A u n cit bæ-bu. uni;
qualis; in eadem enim circumferentia confiitunr. angulum
autem ru. c æqualis b en angulo "Je, ergo a: 1m a un u. .
lus cit œqualis angulo nm. cit autem a: redus c angu au 3:.
un n æqualis reCto G EN. gante a: reliquus reliquo æqua- ’
lis. æquiangnlum igitur cit triangulum A M a triangule sa N.
ergo d ut n M ad c N ira un ad on Ted proportionis qui-4 qJëxri.
dem au ad ou duplicata cit proportio quadraü ex au ad

N 1. quadrant

M a-
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. la. renti.quadraturn ex a N r proportionis veto 3A ad a F duplicata I

et! proporrio A a c D a polygoni ad oiigonum F o a K L:
a: ut igitur quadratum ex au ad qua mon: ex on, ita po-
iygonum A a c D E ad F o H K L poxygonum. (être Emilia
poiygona quæ in circulis defcribuncur, inter (e ont un dia-
metrorrim «parjura. (yod demonitrare oportebat.

LEMMA.
fluant magnitudiniôa: incgualilm: expofilù, [i à

maori aufrralur naja: qu m Jimidium, à, 46 et!
guai! "figurent efl, rurlm «feutrer "raja: 7min
alimidium ; à! 1m fignper fiat: "(initialer tandem
graciant magnitude fait minori magnitudine expa-
fita minor erit.

Sint duæ magnitudines inæquaies en, c, quarum major
au. dico fi ab ipft ne auferatur majus quam dimidrum,
6: ab eo quod reiiquurn cit, rurfus auferatur majus quam
dimid:um, arque hoc ramper fiat, relinqui tandem niaisai:
tudinern quandam, quæ magni- «
tudine c minor erit. etenirn c Emultiplicata, fiel aliquando major
me nitudine AB- multiplicetur, i A
a: Nt DE. ipfius quidem c multi- a en
piex, major autem quam en:
dividaturque DE in partes ipfi c
æquales DF ra on. 8: ab ipfa
an aufcrarur majus quam dimi-
dium sa, ab ipfa vero AH" tur. F"
fus majus quam dimidium aufe-
tatur HK, arque hoc femper fiat,
quoad divifiones, quæ (un: in A B,

multitudine æquales fiant divifiœ -
tribus quæ in DE: fin: igitur a c D
divifiones 4x K8 au, divifiçmibus-nr F6 en multitudine
æquales, à: quoniam major cit DE quam AI, 6: 8111!me
cit ab ipfa quidem DE minus quam dimidium ne: ab ipfa
Vera AB majus quam dimidiirm sa; erit reliquam on
reliquo HA m. jus. rurfus quoniam major cit c D, quam HA:
a: ablarum cit ab M’a quidem GD dimidium qç, ah ipi’a
veto HA majus’quam dimidium Hic: reliquam FD reliquo
4x majus erit. crique BD æqualis ipfi c ergo c quam 6K
cit major. minori itur cit AK quam c. ergo ex magma].
ding ou. 591W. 9 magnitude 4.x, avoina. minon magni-

. tu mex
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tudine c minon Q1011 demonitme oportebat. Similiter au-
tem demonitrabitur, etiam fi dimida ablara fuerint. fifi
prima chtimi.

PROP. Il. THEOR.
Chai inter [è fun: ut diamantant»: guinda.

Sint circuli ancn EFG H, diametri autem ipforum (in:
BD FH. dico ut quadraturn ex BD ad quadraum ex au,
ira elfe circuli nco ad apex circulum. Si enim non ira
fit; erit ut quadratum ex au ad quadrarum ex PH, ira en-
calus A aco vel ad fpatiurn aliquod minus circule a se H,
Ve! ad majus. fit primam ad minus
qnod fit s. a: in circulo mon del’cri-
batur quadratum a se H. itague deicri-
ptum in circulo quadraturn majus en:
dimidio circuli au: H, quoniam fi per
punfla a F o H contingentes circulum
ducamua, erit dcfcripti circa circulum
quadrati a dimidium En: H. delcripto
autem circa circulum quadrato minor
cit circulas. ergo quadratum z sa H
majus en: dimidio circuli a: ce a feccn-
tur bifariam circumferentiæ El? F6 G a
HainpunCtisx t. M matait tu? n.
La GM MH un ne jungantur. unumo H
quodque igitur rriangulorum a K? a t. o
o MH un a majus cit dimidio fegmenti L
circuli in quo confiait : quoniam fi pet G
punéta a L M N contingen es circulum
ducamus, 8c parallelogramma, quæ fun:
in métas lineas a F r a c H H a comple-

amus; erit t unumquodque triangnlo- s ,
rum un: FLGGMHHtudimidium g
Parallelogrammi, qnod ad ipfum cit.
ed fegrnentum minus cit parallelogrammo. quare utrum.

quodque triangulorum En? FLG c M H un a majus cit
dimidio fegmenri circuli, in quo confiliir. Hafce igitur
circumferentias bifariam recanres, a: jungentes métas lineas,
arque hoc ramper facientes, relinquemus tandem quædam
circuli l’egmenta, qua: minora erunt exccfi’u. quo circulas
EFGH ipfum s fpatium fuperat. etenim oltcnl’um cit in
græcedenti Lemmatc, duabus magnitudinibus inæquali-

tu expofitis, li à majori auferarur majus quam dimidio
am, 8: ab ce qnod telinquitur, ratina mains quam giflai.

lum,

ne;

a 47.prîmî.

8c amertü.

fi amuïrai.
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dium, 8: hoc ferrper fiat; relinqui tandem magnitudinem
aliquam, quæ minori magnitudine expofira fit minor. ita-
que reliât (in: fegmcnra circuli a r G H in reâas linea: x:
ne FI. Le eM MH un NE, que minoraiinrexcelfu, quo
circulus E ac H i (nm s fparium fuperar. ergo reli uam
a x FI. G M H N po ygonum major erit [patio s. . Defcri atur
etiam in circule A a c o, polygono a K l? L G M H N fimiie
polygonum AXBOCPDR. en igitur ut quadraturn ex en

a r. 1!an ad quadrarum ex pH, r ira polygonum a x a oc PDR ad
a K FLGM H N polygonutn. Ted ô: ut quadrarum ex a D ad
quadrarum ex r H, ira A ne D circulua ad fpatium s. ergo 8:

au.quintî.d ut circulus ancra ad fparium s, ira polygonum a: no-
cr n a ad a x F L c M H N polygonum. major autem cit cir-
eulus au c D eo quod in ipfo efl polygono. quare a: ’fpa-

a retrairai. tium s majus cit a polygono me F L G M H N. fed 8c! minus.
Geïonlîïgf qnod fieri non potelt. Non igitur en ut quadratum ex en

m. ad quadratum ex r: H .-ita A BCD circ’ulus ad
(pallium aliquod mi-
us circulo E F G H. rimilirer oflendemus

neque cire ut quadra- c
mm ex PH ad quadra-
tum ex BD, ira circu-
lum EFGH ad aliquod G T )Iparium minus circula
AB Cl). dico igitur ne ue cire ut qu drarum ex a D ad qua-
drarum ex PH, ira circu nm A a cr) ad aliquod fpatium majua
circulo ne H. fi enim fieri poreit, fit ad majus fpariuin s.
erit igitur inverrendo ut quadrarum ex PH ad quadratunt
ex au, ira fpariutn s ad mon circulum. (cd quoniam si
mais cit ne H circule; erit ut fpatiurn s ad A a c D cireu-
lum, ira circulus a ac H ad aliquod fpariutn minus circula
A ac D. ergo 8: ut quadratutn ex p H ad quadratum ex en,
ira e en H circulus ad aliquod f aritim minus a circula ae-
cn, qnod fieri non polTe oiten um cit non igitur ut qua-
’dratum ex n D ad quadrarum ex 11 H, ira et! circulus A BCD
ad fparium aliquod majus mon circule. ofienfutn autem
cit neque ad minus. quare ut quadrarum ex BD ad qua-
dratum ex PH, ira cria A a c D circulus ad circulum x a on;
Circuli igitur inter fe fun: ut diametrorum quadrant. QIOd
oltendere oporrebat. ’

h PROE
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Latex XII.
PROP.’III. THEOR.

Ovni: ami: triangularem bien: bali»: Jivr’âtuf
in ne: pyramide: a? rade: à [futiles inter fe,
que triangulare: bafe: d’un, fimilefgue loti, è in
duo primate agnelin, 9M quidem parfuma dimi-
div tatin: pyramider fient nagera. a

Sir pyramis, cujus bafis quidem a ac triangulum; vertex
autem punâum D. dico pyramidem nec D dividi in duas
Eyramides æqualea a: fimiles inter le, triangulaires bafes

abentes, de fimiles rori, 8c in duo prifmara æqualia; 8c
duo prifmata dimidio rotins pyramidis elle majora. fecen-
tur enim un ne en un on DG bifariam in punais a: F
G H x L,& en ne on HKKL LH arc K1? ne jungan-
.tur. quoniam igitur ne quidem elt æqualis en, AH vero

au;

ipfi un; erit a H a ipfi o a paraiieia. eadem ratione 8c H x . a. (cati.
en parallela ipfi au. parallelograrnmum igitur en Heu.
quare H x efi l æqualis a: a. fed a a ipli
au en zqualis. ergo 8c au ipii H x ae-
qualis erit. cit autem 8: A H æqualis H’D.
duæ igitur ne AH duabus K H HD æ-
quales funr , altera alteri , 8c augulua
n A H æqualia a angulo rrH D; bans igi-
tur 42H bali ne ei’r æqualis: uare tri-il ’
angulum 4ER æquale cit 8c ile tri-
an le HxD. eadem. ratiene Gr’rrian- I
QUE]!!! AHG triangule HLn æquale cit; 1
8: fimile. 8c quoniam du: reaæ lineæ"
1ere tan entes EH HG duabus mais li- ,
neis fe e rangenribua ne D L ’parallelæ v ,
funr, non autem in eedem plano,æquales F °
angulos c continebunt. ergo angulus a H G cit æqnalis angulo
KDL- rurfus quoniam duæ recta: linea: a H H G duabus K D
DL æquales funr, airera alteri, 8c angulus a Ho oeil æqualis
angulo xD L; erit d bans se bali KgL argualis: æquale igitur
cit 8c fimile rriangnlum a HG triangule KD L. ’eadern ratier
ne a: A ne rriangulnm elt æqnale a: fimile triangule H x L .

«quare pyramis cujusxbaiis quidem et! A ne triangnlntn, ver-
’tex autem punaum H, aequalis de Emilia eft ramidi cujus
’bafis en triangulnm un. a: vertex D pun nm. 8c quo-
niam uni laternm trianguli a on, videlicer ipfi au, paraiieia
dirait cit tu; erit rriangulum a ne triangule DK H arqui-

angulum.

b Martini."

e amarinai.
d 4.. primi.

a 1o. unde-
cimi-
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angulum, a: lutera habenr proportionalia. fimile igitur et!
A D a rriangulum triangule D H x, et! eadem ratione trian-
gulum quidem n a c (inule efi: triangule D K L; triangulum
vero une triangulo un r... 8c cum du: met: linea fer:
tangentes 5A AC duabus recta lineis fefe tangentibu: [CH
H L parallelæ fint, non exiüentes in eadem plano, hæ æqu-

fjo, unde- les angulos fcontinebunt. angulus igitur a A c angulo H K r.
m"- eit æqualis. arque cit ut 3A ad AC, ira KH ad HL. ergo
g s. feni. A a c rriangulum g (imile en: trian ulo H x L; ideoque pyra-
5? à Bef- mis, cujus bafis quidem triangu urn (me, vertex autem
m "m plinâum D, fimrlis en: pyramidi, cujus bali: trimgulum

H K L, 8c vertex punaum n. (cd pyramis cujus bafis quidem
tu: r. triangulum, vertex autem pun-
éturn D, oltcnfa elt fimilis pyramidi,
cujus bafis triangulum A KG, 8c verrex
H punétum. quarre 8c pyramis cujus ba-
fis triangulum A Bc 8c vertex pum’lum
D, fimilrs cit pyramidi cujus bafis A z G
triangulum , ne: vertex punélum H.
unaque igitur ipfarum A E c H H K L D
pyramidum fimilis cit lori pyramidi
ARC D. 8c quoniam a? efl: æquahs PC,

5 U-Pl’îmï- erit E. a F G paralielogrammum b duplum

trianguli a se. se quoniam duo prif-
mata æquc alra funr, quorum unum
quidem balîm habet arallclogrammum, B
alterum verô triangu jm. clique parallelo rammum duplum

Un; unde- trianguli; eruht ca prifmata inter fe æqu in i. ergo pnfmz
en” courenrurn duobus triangulis un: rinçât tribus parme.

logramrnis a Bu: G a n K H K H q F sa: æqualc prifmati qnod
duobus triangulis G se H 1c L, tribus parallelogramrnis
K F c1. L cc H H K r; c continetur. a: manifeftum cit utrum-
que ipforum prîfmarum,"& cujus bafisiefl a: a F G paralle!o-
grammum, dppofira autem rpfi HK recta linea, 8: cajus
bafis cit G se triangulum, 8c Oppofrtum ipfi triangulum
KLH, majus elfe umque pyramidurn, quarum bures quidem
un; HKL triangula, verticcs autem puna: H n: quo-
niam fi rjungamus a r: EH métas fluets, priant uidern,
cujus ba 15 en EnFàparallelograrnmum, 8c oppo un ipfi
refis lineajrc H, [najas dt pyramide cujus bafis en? trian-

.gu1um, verrex autem punétum K’. [en pyramis, cujus bafis
k m. Def. triangulurn sur; a: vertex K punctum, et! Læqualis pyra-
undccimi- .midi Îçujus bafisÎÂËclrriangulum; se yertex punCturn a;

læqualrbus enimôcïfimiïiblps plains continentur. quarre 8c prif-
gma’cirjus bqfis .Pç’riljèlogrâmmum turc, oppofitn amerri)i

Il K . . o - . r
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ipfi rem linea H K, majus cit pyramide cujus bafis A sa
triangulurn a: vertex punétum H. prii’rm vero cujus bali:
parallelogrammurn une, ô: oppoiira ipfi méta linea me
cit æquale prifmati cujus un: a F c triangulum, a: ipfi op-

firum triangulum HI: L: 8: pyramis cujus bafis triangu-
urn une, vertex autem H punâum, cit æqualis pyramidi

cujus bali: HIC L triangulurn, 8c vertex punCturn n. ergo
duo prifrnata de quibus diétum cit, (un: majora duabus di-
étis pyramidibus quarum haret triangula A a G H K L, vertices
autem H D punas. Tous igitur pyramis cujus bafis A a c tri-
angulurn, vertex autem punôtum n, divifa cit in duas py-
ramides æquales, a: fimiles inter le, 8c fimiles toti: 8: in
duo prifmatn æqualia: funtque duo prifmata dimidio totius
pyramidis majora. Que oitendere oportebat.

PROP. 1V. THEOR.
Si fin: du pyramides tque du, quæ lriangalares

Irak: balzan, dividatar autem turque ipjàrum; à!
in dans pyramider :971!ko inter je, jimilefyue mi,
à in (un prifimta tçualia; é- faâaram pyrami-
dant tangue eadem made dividatur, argue bac 1èm-
par fiat: erit a! allia: granitât bafir ad bqlim alte-
riur, in à in une pyramide prijmala 0mm adpnf.
mm amura in alliera pyramide maililan’mc 47144111.

Sint du: pyramides asque alræ quæ triangulares bal’es
habeant A30 ou, vertices autem finr punéta c H, 8c di-
vidatur utraque ipfarurn in duas pyramides squales inter le,
fimilef ue tari, 8c in
duo ri mata æqualia;
a: aaarum pyrami-
dum utraque codera
mode divifn intelliga-
tur : atque hoc femper
fiat. dlCO ut A ne ba-
fis ad bafirn DE F, in
elfe iprimam omnia
quæ unt in pyramide
A aco ad pnl’rnara o-

mnia quæ in pyra- .
midCDEFH multitu- a 0. P R a:
dine æqualia. Quoniam enim 3x quidem en zqudis xc,

20;

A L vero æqualis r. c; erit I x L ipfi An parallela, 6c trin-- a. (au.
rgulurn ne triangule r. x c ûmile. eadem ration: 6c trian-

gulurn
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gulum D a a fitnile en: triangulo a ou. a: quoniam ne qui-
dem cit dupla ex, tu: vero dupla ipfius FQ, ut ne ad
cx, ira erit sa ad FQ; a: defcripta fun: ab igfia ne cx
fitnilia a: fimiliter polira reflilinea aac L xc; a ipfis veto
tu FQ fimilia a: fimilirer polira reailmea par? RQF. et!

4, u, fumigitur b ut BAC triangulum ad triangulum Lxc, ira trian-
gulurn DE r: ad a QI? triangulum j a: permurando ut trian-
gulurn a ne ad triangulum ou, ira Lx c triangulurn ad
rriangulum mon Ted ut Lxc rriangulum ad triangulurn

e a. et 3:. n 03, ira c prifma cujus bali: en trianïlum L xc, oppofitum
amincir-i. autem ipfi cran, ad prifma cujus ba n03 triangulum 6:
dla.quinrî.oppofitum ipfi s’rr. ut igitur d A ne rriangulum ad trian-

gulum pas, ira prifma cujus bafis eit rriangulurn Lx c,
oppofirum autem ipfi o M N, ad prifma cujus bafis a tu? tri-
angulum, 8c oppoiirurn ipfi sur. ô: quoniam duo prir-
mata quæ in pyramide A aco inter fe æqualia font, fed 8:
quæ in pyramide nana prifmara inter fe funt æqualia;
erit ut prifma cujus bafis parallelogramrnum KLXB, op-
poûra vero ipfi reâa linea M0, ad prifma cujus bafis L xc
triangulurn, 8: oppofirum ipfi OMN, ira prifma cujus ba-
[is parallelogramrnurn a P no. a: oppofira reâa linea s r, ad
prifma cujus bafis Mur triangulum, oppofirurn veto ipfi
s’r Y. quarc componendo, ut rifrnara K a: L M o L! c M N o
ad rifma LXCMNO, ira pri mata P50351- ausrv ad
prima 1103371. a: permurando, ut prifmara KBXLMO
LXCOM N ad prifmata paru. 8T n QESTY, ira prifrna
L xc M N o ad prifma R tu? a T v. ut autem prrfma L xc M-
no ad prifma musts, rra oitenfa cit bafis Lxc ad au
bafim, 8c A B c bafis ad bafim ou. F. ergo a: ut triangulum
ana ad triangulum D a F, ira quæ in pyramide a 8c G duo
prifmata ad duo rifmata quæ in pyramide DEFH. Emili-
rer autem, 8c fi faâas pyramides dividamus eodem mode ve-
lur OMNG STYH, erit ut ou»! bafis ad bafim sur, ira
quæ in pyramide ou N c duo prifmara ad duo rifmara quæ
in pyramide srvrr. (cd ut OMN bafis ad b m ara, ira
paris A ac ad DEF bafim. 8c ut igitur A ac bafis ad bafirn
n a F, ira quæ in pyramide A a cc duo prifmara ad duo prir-
mata quæ in pyramide DE PH; 8c quæ in pyramide ou-
N6 duo prifmara ad duo prifmata quæ in pyramide ara H;
8c quatuor ad quatuor. eadem autem oltendenrur 8c in
fanais prifmatibus ex divifione yramidum AKLO, 8c Dr-
R3, 8: omnium fimpliciter muîritudine æqualiurn. W
demonflrare oportebar. i

,P R 0P;
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PROP. V. THEOR.

Humide: 7m: eadem fun: dtitmlinr, à! trinquât":
taf" brabant, inter je jan: a! bajès. Ï
Sint eadem altitudine’ pyramides, quarum bafes quidem

trianguîa sac par, verrices autem punéta G H. dico ut
A Bc bafis ad bafirn ou, fic elfe pyramidem une ad
un H pyramidem. Si enim non ira lit, erit ut a ac balis
ad bafim par, fic A ses pyramis, vel ad folidurn minus
pyramide DEFH, vel ad majus. fit primum ad folidum mi-
nus, firque z. a: dividarur pyramis ont; in duas yra-
mides æquales inter (e, a: fimiles tari, a: in duo pri mata
æqualia. fun: duo igirur prifmara a dimidio totius pyramidis. 3. hujua.
majora. ô: rurfus pyramides ex divifione faaæ fimiliter di-
vidantur, arque hoc femper fiat, quoad fumanrur quædam
pyramides à pyramide DEPH, quæ fin: minores excelfu
quo pyramis Daim folidum z fuperat. iraque fumanrur, ô:

Il: G
1- 111k.

fin: exempli caufa, pjvramides DPRs un. crunt igitur,
reliqua in pyramide D a r H prifmata folido z majora. divi-
datur etiam ancra pyramis in totidern partes fimiles py-
ramidi par? H. ergo b ut A a c bafis ad bafim par, ira quæ;
in pyramide [mon prifmara ad rifmata quæ in pyramide
nant. fed ut au: bafis ad ba m1139, ira pyramia an-
c6 ad folidum z. a: igitur ut a 13cc pyramis ad folidum z,
ira quæ in pyramide ABCG prifmara ad prifmara quæ in
pyramide DEFH. major autem en: pyramis ABCG prir-
maribus quæ in ipfa funr. ergo 8c folidum z prifrnaribus,
uæ funt in pyramide ou"; cit majus. [cd 8c a minus. 3 -

and fieri non poreit. non ig’irur ut [me bafis ad bafim dem

207

shahs.

bar, ira cil; pyramis 43cc ad folidum aliquor minus py-tîl-
"nid: D "a. fitniliter ofiendernus neque ut DE! blgfild

m.
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bafim a 3c, ira elle pyramidem ont! ad folidurn alithOd
yrarnide nec minus. dico igitur neque elfe ut a ne halas ad

Eafim n a F, ira A a ce pyramidem au aliquod folidurn majus
pyramide Daim. li enim fieri porelt, lit ad majus, videli-
cer ad folidum r. erit igitur inverrendo ut Der bafis ad
bafirn a ac, ira folidum rad ABCG pyramidem. cum autem
l’olidum r majus et! pyramide a DFH, erit ut folidurn l ad
and pyramidem, rra DEFH pyramis ad folidurn aliquod
minus pyramide a aco, ut proxime oflenfum fuir. a: ut
igitur ou balis ad bafim au, ira pyramis DEFH ad fo-
lidum aliquod pyramide A aco minus, qnod ell: abfurdurn
non igitur ut a ac bafis ad bafim DE r, ira elt A aco p7.
ramis ad folidurn aliquod majus pyramide DE r: H. oltenfutn
autem dt, neque ad minus. uare ut anc bali: ad bafirn
par, ira elt pyramis une a on H grandeur. Pyra-
mides igitur quæ eadem fun: altitudine, triangularea baies
habenr, inter le (un: ut bafes. Œod demonltrare oportebat.

PROP. VI.’THEOR.
Pyramides, que: eadem fun: altitudine, à» pagayas.

[nafés bahut, inter [e fun: a! bafes.

Sint eadem altitudine pyramides, quæ polygonas bafes bas
beanr a ne n a ne H K L: verrices autem M N punâa. dico
.ut aacne balis ad bafim FoHKL, ira elfe ABCDEM py-
ramidern ad pyramidem sa H KLN. leidatur enim bafis
quidem ABCDE In rriangula au: aco ans; balis vero

15

se H KL dividarur in rriangula se H r: H K a x L. 8: in une
quoque rriangulo intelliganrur pyramides æque alræatque pya
ramrdes quæ a princrpio. quoniam igitur elt ur rriangulurn

a y. haire. a a c ad rriangulum A c D, a ira a 3c M pyramis ad pyramiv
dem ac DM: se Componendo ut A aco rrapezrum ad trio
angulum A c D, ira A ac DM pyramis ad pyramident a o-
n M. (cd 8c ut a c D rriangulum ad a ne, ira a pyramis nous!
ad A DEM pyramidem. ergo ex æquali, ut ana D bafis ad
bafim un, ira a sema pyramis ad pyramidera ÙD’ÜIÂJ

a!
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a: rurl’us domponendo ut auna bafis ad bafim un, ira
ancoaM pyramis ad p ramidem ADEM. eadem ratione,
saur FGHKL baliaad m un, ira a: FeHxLN py»

109

tamis ad sans pyramidem. .8: quoniam duæ. pyramides .
(un: A D EM "(L N, quæ triangularcs bafes habenr, 8c ea-
dem funt altitudine; erit a ut an a balis ad bafimax L,’ ira
a DEM yramis ad pyramidem FKL N. .quod cum lit ut
anone alis ad bafim A DE, ira an CDEM pytamis ad j’y.
ramidera ADEM; ut autem ADE balis ad bafim PX L, in
A D a M pyramis ad pyramidem» FKL N s erit ex æquaii, ut
balis ABCDE ad FKL bafim, ira ancnampyramis ad py-
ramident a x L N, redis: ut FKL balis ad balim se H xL,
ira erat 8c a K L N pyramis ad pyramidern ac H KLN. quare
rurftjs ex æquali, ut ABCDE balis ad balirn’t-jo H K L, ira cil:
a a c D a M pyramis ad pyramidem F c H K L N. Pyramides
igitur quæ eadem fun: jalritudine, 8: polygonas bafesdsa-
beur, inter le funt ut baies. de oportcbar demonltrarer-

PROP. Vu. THEOR.-
Umne prifma triangularm bubens bafim, Jiorëralur in"

Ire: pyramides andain!" fi, que triangulares
’ bafis babent. .

, Sir prilma cujus balis quidem triangulurn A a c, oppolirum I
autem ipli DE p. dico prifm’a A acores dividi in rrcs py- ’
ramides æquales inter le ,’ quæ triangulares habenr baies.
Jungantur enim a D a ç c D. 8: quoniam pa’rallelogramrnltm

elt A a a D cujus diametet r . -n D, jerir A a D triangulum n A* a E
triangulo 1:. BD a æquale.
ergo pyramis cujus bafis
rriangulum a a D, vertex
autem punétum c,æ ualis â
elt pyramidi,cujus ba ’ a Drs

triangulum, a: vertex puni- - A kau!!! c. (cd pyramis cnjus bafis a: on triangulum, a: vertex.
punétum c, eadem cit cum pyramide cujus balis rriangulurn
a ne, a: vertex D punétum :’ iifdem enim planis continenruk
ergo a: pyramis cujus balia triangulum a a D, vertex autem
punüum c, 2glis cit pyramidi’ cujus balis a a Di triangulurn,
a: vertex pun in D. rurfus quoniam scat: parallelogram-
mum ’elt cujus diameter c a, rriangulum a c r: triangulo en a

» en A æquale. ergo ôt’pyramis cujus bafis DE c triangulum,
vertex autem punaurn D, æqualis elt b pyramidi cujus bali!
erianguiumi a c a, a: vertex punaurn ré.) (cd pyramis cage

ra

a 34..primî.’

bi y. hujm;



                                                                     

310 EUCLIDIS ELBMENTORUM
’bafis quidem ac a: rriangulumt Vertex autem punétum p
ofienfa en: æqualis pyramidi cujus bafis trjangulurn A un,
8c vertex c punâum. quare 8c pyramis cujus tafia triangu-

. lum marnée vertex panama) D, æqualis cil pyramidi cu-
jus bafis rriangulum en B D, A
&vertexc punéturn. prif- - n 4-.- a
ma igitur A a c D a? dividi-
tur in rrcs pyramides inter
le æquales, quæ triangula-
res barca habenr. Et quoni- ,
am pyramis cuqu baûs A- kun tria!) lum, vertex au- A A a.
rem p m c, eadem cit cum pyramrde, cujus bafis triangu-
lum.c A a, a: vertex D panama, iifdem namque planiq con-
tinetur: pynmis autem, C0103 bafis triangulum A n D, a:
votre: punétum c, renia pars ofienfa cit prifmaris cujus
bafis ne triangulum’, a: oppofirum ipfi par: &pyrnmis
i itur, cujus bafis triangulumlfijc, vertex autem n pun-

m, renia pars en prifmatis enhdem balim habentis, vide-
licer une triangulum, 8c oppofitum ipfi triangulum par.

Œod demonftrare oporrebat. e
COROLL.

1. Ex hoc manifefium en omncm pyramidera ltertiaxm
partem efle prifmaris bafim habentisreandem, 8: altitudi-

Pnem æqualçrn; quoniam fi bafis prifmnris aliam quandam
efiguram reflilincam obtinear, 8e oppofitam igü esndem; di-
vidirur in prifmatn guæ trianngulares bafes
que oppofita eriam rriangula. v h A

. 2.. Prifmata æque aira (un: inter (e ut haïes.

PROP. VIH. THEOR.

abcnt, bafibuf-
I

l 5103:7" pyramide: que trianguler" bajèr halent, in

A 9. BEL
undecimi.

,0 r. nef.
tari. .

"Minute fiant p; (portion: bomologamm lainant.

I Sint fimiles 8c fimilitcr polir: pyramides, qgarum bal’es
quidem triangula ABC DÈF,. ,vertices autem G a puna;
dico Ascc pytamidcm ad pyramidem DEFH, tri licatam
proportionem habere ejus quam. ne habet ad. a a. ample-
;mur enim ne»: L EHPO folida pannelepipeda., 6c quo-
niam pyramjs 413cc fimilis et! pyramidi nua, erit a an-
gulus ARC angulo pas æqualis, mgulufque onc æqualis
angulo tu F, ô; angulus A ac angulo DE a. arque 6 cit ut
Anadms, in acadzr,&ncadau. quoniam igimreü l

(Il



                                                                     

a 6.- u.

a.dfl

, lograrnma 5M K B 331.

x LISE-R XII. ’.*m
ut A. ad DE, im’ ne ad ne, 8: circumæqualesangulos
letefa funt pro ornonalia, parallelogrammum- Buaparalle-
logrammo F p mile erit. eadem ramone, 8: parallelogramg

mum B N firnile cit pa- I. a srallelogrammo F R", .6: 3M x o
parallelogrammum Bic pipfi E K.paral(elogram.-
m0. tria igitur parallc-

tribus a? Ex en (un: NEmilia. [cd tria qui- c in H .
dem un arc nNtri- w ’ .bus oppofitis c æqualiâ n . c E r r r24... Inde-
8: fimilia (ont, tria veto a P 15x un tribus oppofitis æqua- cimi-
lia 8c fimilia. quare folida uam. euro fimilibus planis
8c numero’æqualibus continentur; ac proprerea dfimile cit 4 9. nef,
ne M L foiidum folido a HPO. » Emilia autem folida parulie-"dam!-

Jepipeda in t triplicata (une proportione homologorum late- (3;, and:-
rum. ergo folidum. n a M L ad .folidum a H P o triplicatam cm"-
habet porportionem ejus quam habet latus homologum ne
ad a F homologum latus. fed f ut 3b M L folidum ad foiidum fryzqninti.

  F. a P o, ira A a ce pyramis ad pyramidern DE? H; pyramis
enim fezta pars cit ipfius folidi, cum prifma qnod cit dimi- ’
dium foiidi parallelepipcdi, fit pyramidis x triplum. quatre; r. Cor.
a: pyramiuncc ad pyramidem aux triplicatam pro-mm"?
portionem habebit ejus quam ac habet ad EF. de de- m

monitrarepportebat. A . x 1
car. Ex hoc perfpicuum cit, a: Emiles pyramides quæ

multangulaflaafes habent, inter le elle in triplicata proportio-
ne homologorum-laterum. ipfis enim divifis in pyramides.
triangulares bafes habenres: quoniam a: fimilia polygona
quæ funt in bafibus, in fimilia triangula dividuntur, ô: nu-
mero æqualia 8c homologa totis; erit ut una pyramis ine
una pyramide triangularem habens bafim ad pyramidem in,
altera triangularem bafim habentem, ira ô: omnes. pyramides
in un: pyramide triangùlareshabentes bafes ad omnes in al-
tera triangulares baies habentes; hoc cit, ira pyramis ipfa
multangulam habens bafim ad pyramidem quæ mplran- -
golem bafitn habet. [cd pyramis triangularemhabens bafim ’
ad pyramidem qué triangularem bafim habet, cit in tripli«
cata proponione homologorumlaterum. 8c pyi’amis igitus
golygonam habens bafim ad pyramider!) fimilem bafim ha-

entem, triplicatam proportionem habebit ejus quam laitue
homologuai habet ad homologum latusv



                                                                     

au; EUCLIDIS luxures-rorum:
PROP. 1X. THEOR.

raffinât»): pyramidant, à "rengaine: bejêr ficha.
tium, halés à. 411121411er renflure finit proportio-
n’aies: (3- guarum pyramidera. trianguler" [refis
àabentiuni, [nafés à» altiludiner reaproce fait! Ivro-
pmiauler, :114 [un 47114161.
Sint nempe pyramides æquales, qua! triangularea bafes ha-

beant A ne ne a, vertices vero c H panifia. dico pyrami-
dum A ses DEPH hales ô: altitqdinea reciprocan; (cil.
ut a a c bafisad bafim DE F, ira elfe pyramidis n s F H altitu-
dinem ad altitudinem pyramis A a c c. Compleantur emrn
ne M L a H P o folida parallelepipeda. a; quoniam pyrarnrs
A 13cc cit aequalis pyramidi ne F H! arque efi: pyramidxs
quidem une fatuplurn ne M r. folrdrlm, Ærmrdrs veto

5.1:.quintî. n a. r H farnplum folidum a H r o; erit a. idum a c M L
folido a H Po uale. zqualiurn autem foirdomm parallele- f

pipedorum ba et a: RV altitudines reciprocan- x yI 34. made-tur la. cit igitur ut a M L vdmï- bafis ad baüm ne, ira c
- A a H P0 folidi altitudo  ad altitudinem folidi

acML.fedutBM ba- . .lis ad bafim EP, ira a C ra ac triangulum. ad
triangulurn D a F.- ergo - pô: ut un: trian lum ad triangulum DE p, ira Iolidi EH-
P o altitude ad a titudinem folrdi ac M L. (cd folidi quidem
EH p o altitude eadem cit cum altitudine pyramidis D a PH;
folidi vero ne M L altitude eadem cit cum altitudine pyra-
midis ABCG: cit igitur ut A ac bafis ad bafim par, ira py-
’ramidit par H . altitudo ad altitudinem pyramidis A8 c c. à
quare pyramidum A acc DIFH baies 8c altitudinea reci-
proce funt proportionales. Et fi pyramidum A a c c D a. est
baies ô: altitudines reciproce funt proportionales, fitque ut
A ac bafis ad baiirn n n, ira pyramidis D a F H altitude ad
altitudinem pyramidis A aco: dico A a ce pyramident py-
ramidi DE En æ ualem die. iifdem enim conflruétis, quo-
niam u: A ne bah: ad bafim D a F, ira cit D a F H pyramidis
, altitude ad alrirudinem pyramidis ÀBCG; ut autem ARC

bafis ad bafim DEF, ira a M paraiielogrammum ad parallelo- a
grammu’m a p: erit’ô: ut parallelogrammum au ad a P pa-
rallelogrammum, ira pyramidis n a a H ajtitudo ad altitudi-

, Hem
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n; aux T:

:- u:.:n*’æn v x"

à; v1. ü vs*;. W S-ü El

Liner: X11. . 213.nem pyramidis A a c a. ied pyramidis quidem DE en alti-
tudo eadem cit cum altitudine iolidi parallelepipedi a H P o;
pyramidis veto A ace altitudo eadem cit cum altitudine
iolidi parallelepi edi a G M L: cit igitur ut n M balis ad bafim
r. p, ira a H P0 olidi parauelepipedi altitudo ad altitudiném
iolidi parallelepipedi n a M L. quorum autem iolidorum pa- .
rallelepipedorum baies a: altitudines reciprocantur, ea c iunt 0.34.: unde-
æqualia. iolidumigitur parallelepipedum ne M L æquale en!!!»
cit iolido parallelepipedo une. at ue cit iolidi quidem -.
nGML iexra pars pyramis A ses: olidi vero BHPO iti»
dem iexta pars pyramis DE r: H. ergo pyramis A net; pyra-
midi DE en cil: æqualis, Æqualium igitur pyramidum, 8c
triangulares baies habentium, baies 8c altitudines reciproca
iunt proponionales: 8c quarum pyramidum triangulaires ba-
ies habentium baies 8c altitudines reciproce iunt proportio-
nales, illæ iunt æquales. Quod oportebat demonltrare.

.”PRor.x. THEOR. , ,
amatir cana: tertio par: efi cylindrait gui-panda»: bqfim

baht (9’ altitudinem raguaient. ’

Habeat conus candeur bafini quam cylindrus, videlicer
circulum A ne D, a: altitudinem æqualem’. dico conum ter- "
tiam parrem elle cylindri, hoc cit cylindrum coni triplurn
elfe. Si enim cylindrus non fit rriplus-coni, vel major errt
quam triplas, vel miner. fit primé major quam triplus. 8c
deicribatur in A ac n circule quadrarum A ne D. ergoqua-
dratum a BCD majus cit quam dimidium A s c D cuculr. ô:
à quadrato Mica erigarur priima æque airain. cylrndrq.
quod quidem priima majus e- . z A r
rit quam cylindri dimidium;
quoniam fi circa circulum A n- . .
6D quadrarum deicribatur,erit B Il)

M
inicriptum quadrarum dimi-
dium circumicripïi. 8c fin: ab.
ciidem bafibus ereéta iolida pa-

rallelepipeda æque alta, nimi- c ’mm priirnara ipia. quare priimara inter fe flint 4 ut baks.’ 8: a z. Cor. 7.
priima igitur ereéturp à quadrato A a CD dimidium cil: prii-Ïwjus.
maris eneéti a quadrato qnod circa circulum au CD dCfCiie
bitur. arque cil: cylindrus minot priimate ereCto à quadraro
quad deiCribirur circa circulum Aac D. priima igitunere-
(lum à quadraro A ac D æque altum cylindra, dimidio cys
lindri elt majus. ,iecenrur circumferentia: au ac on DA
biiariam in punétis a a c H, 8c A; ne DE se ce en DE v

- . , 0 a -. m



                                                                     

1:4. Eucunrs ELEMENTORUM
H A jungantur. unumquodqllcjzîml’ ËYÎWBUËOWW A En.

boilendîtur. ne c cc D DHA majus à elt dimidio portionrs leCuh ABCD,
1d a. hujus. in qua confifiit, erigantur ab unoquoque triangulorum A a a

i EFC ce D DH A prifmara æque alta cylindre). ergo 8c
unumquodque ereétorum priimatum majus cil: dimidio por-

-tionis cylindri quæ ad ipium efi. quoniam fi per punch
a a c H parallelæ ist au ne CD DA ducamur, a: COQ-
leantur in ipfis A3 ne c1) DA parallelograrnma, à qui-

E’us iolida .parallelepipcda acque- aira cylindro enganturl:
crunt uniuicujuique ereâorum dimidla prrimata ex tiquæ.
iunt in ’triangulis A en BFC CG D. DHH. iunt cylindn
portiones ercétis iolidis parallelepipedis minores. ergo 8c
priimara quæ in triangulis aux. BFC ce!) DHA majora
iunt dimidio portionutn cylindrr quæ. ad ipia iunt. rtaque
reliquat: circumierenrias iecantes .brfanam, jungcnteique re-
aas lineas, 8c ab unoquoquc trrangulorum erigentes prii-
mata æque aira cylindro, 8c .

r hoc iemperjacientcs, tandem
relinquemus quaidam portio- .

c hmm: nescylindriquærminoreserunt 3
hufll- exccflu, quo cylindrus coni tri-

plum iupérat. relinquantur
’jam,&firrtac un ne CG G

6D DH HA. reliquam igitur c
priima, cujus balis.quidem polygonum acares DH, al-
titude autem eadem quæ: cylindri, majus cit quam triplum
coni. ied priima cujus bains AEBFCGDH polygonum, se

a r.Cor. 7. altitudo eadem quæ cylindri, triplum d cit pyramidis, cujus
bain bafis polygonum 453::ch H, vertex autem idem qui

coni. 8c pyramis igitur cujus bafis polygonum [marce-
DH, vertex autem idem qui coni, major cit cono qui ba.
fini habet ABCD circulum. icd 8c minot: (ab ipio enim com-
prehendirur.) qnod fieri non poteit. non igitur cylindrus
major critiquam triplas coni. dico iniuper ne ne cylindrur’n p
minorem eiie quam triplum coni. Si enim eri potefi, fit l
cylindrus minor quam rriplus coni. erit invertendo conus
major quam renia pars cylindri. deiCribatur in [me D cir-
culo quadratum A BCD. ergo quadratum a BCD majus cil:

’quam dimidium ABCD circuli. 8c à quadrato ancra eri-
garur pyramis, verticem habens cundem quem conus; py-
ramis igitur ereôta major cit quam coni dimidium: quo-
niam, ut ante demoni’travimus, fi circa circulum quadratum
deicribatur, erit quadraturn ABCD dimidium ejus quod
circa circulum deicriptum cit: 6c fi a quadratis erigantur,
iolida parafielepipeda saque alta cono, quæ a: priimata ap-

. î pellantur,

D
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L I a E a XII.
pellantur, erit A qnod a quadrato A ac D erigitur, dimidium
ejus, quad ereâurn cit a uadrato crrca circulum deicrxpto;
erenim inter ie iunt ut ba es. quare 8c tertiæ partes rpiarum.
pyramis igitur cujus baiis quadratum AaCD, drmrdra cit
ejus pyramidis quæ a quadraro crrca crrCulum deicripro
erigirur. ied pyramis ereéta a quadrato deicrrpto circa cir-
culum, majoreit cono; ipium namque comprehendrt. ergo
pyramis cujus bafis A rac-D quadratum, vertex autem Idem
gui coni, major cil: quam coni ,I H
dimidium. iecenrur circumie- z D
rentiæ A B ac c D D A bifariam y
in punétrs E p c H.&jungantur E - G
au au BF se cc 0D DH
H A. 8c unumquodque igitur .
triangulorum A E a a F c c c D B c
DHA majus cit quam dimi- F Il ’
dium portionis circuli ABCD, in qua confifiit. etigantur
ab. unoquoque triangulorum son BEC a CGD DHA pyra-
mides verri’cem habenrçs eundem quem coulis. ergo 8mm-
quæque pyramidum e0de’m morio erectarum major efi
quam dimidium portionis c0ni quæ el’t ad ipiam. itague
reliquas circumierentias iecantes bifariam, jungenteiql.le
mais. limas, 8c ab unoquoque triangulorum erigentes
pyramides verticem habenres eundem quem conus,

oc icmper iacientes, r relinquernus tandem quaidam coni.
portiones quæ minores crunt exc’eflu uo conus tertiam
cylindri partem iuperat. relin’quanturg ô: rnt quæ in ipirs a a
33 B F F C CG GD DH’ HA. reliqua igitur pyramis cujus
bafis POÏYgonum ’A En FCGD H, êt-vertex idem qui coni, ma-
jor cil: quam tertla cvlindri pars. ied pyramis cujus baiis
polygonum A a B F c c D à, vertex autem idem qui coni, tertra
pars cil: priimaris cujus bafis polygonurn AE a l? chH, alti.
tudo autem eadem quæ cylindri. priima igitur cujus bafis

. a E a a ce D H polygonum, 8c altitude eadem quæ cylindri,
mflus cit cylindro cujus bafis cit circulus ne D. ied 86
minus: (ab ipio enimi’comprehenditur.) qnod fieri non po-
reii. no’n igitur cylindrus minor en quam triplus coni. o,-
(tenium autemveit neque majorem elfe quam triplum. ergo
cylindrus coni triplus fit mon: cit; ac proprerea. conua ’
renia pars cylindri. Omnis igitur conus renia pars cit cy-
lindrr, candem quam ipie bafim habentis, 8c altitudinem æ.-
qualem. 030d demonitrare oportebat. *

ce I Paon

au

I .



                                                                     

and Eucunrs ELEMBNTORUM
PROP. xr.’ THEOR.

i Conf è- cylindri gui tandem bahut dtitulim, in!"
f: fiant a: hales.
Sint in eadem aititudine coni a: cylindri, quorum baies

circuli "en grau, axes autem rrr. M N, a: diametri ba-
fium ne ne. dico ur ABCD cireulus ad circulum EFGH,
ira eiTe conum AL ad r: a conum. Si enim non ira lit; erit
ut A ne D circuius ad circulum a me H, ira unaus au. ad ali-
quod iolidum minus cono en, vel ad majus. lit primo ad
minus qnod fit x. 8c quo minus cit iolidutn x cono’ au, ci
æquaie fit r iolidum. conus igitur un ipfis iohdis x r cit
æquaiis. deicribatur in apura circula quadratum EFGH,

quod majus cit dimi- Ndio circuli ’erigatur a

quadrato seau py-
ramis æque aira cono.
pyramis igitur ereéta
major cit coni dimi-v
dio. uam fi circa cir-
cuium quadratum de-
icribamus, 8c ab ipio
erigamus pyramidem . a
æque aitam cono, erit infcripa pyramis pyrarpidis circum-

; 6. hujus, icripræ dimidium: etenim inter ie A iunt ut baies. conus autem
circumlcripta pyramide cit
miner. ergo pyramis cujus Ë: v
bain quadratum a r: a H, ver-
tex.autem idem qui coati,
major en coni dimidio. ie- l
centur circumierenriæ au . x
r a a H H z bifariam in Vpoudrin a s o; 8:08 a? L
P r en ne es sa Hojungantur. unumquodque igiturtrian-
zuiorum HOE En FRG sur majus cit quam dimidium
j gmenti circuli in quo confiait. erigarur ab unoquoque
triangulerum H a a E n r? r ne c s H pyramis æque aira cono.

lergo ô; unaqnæque’ ereCtarum pyramidum major cit dimi-
dio fportionis coni, quæ eit ad ipiam. itaquereiiquas cir-
cum erentias recantes biiariam, 8c jungenres reflua iineas,
8c ab unoquoque trianguiorum erigentes pyramides asque

L Lemina airas cono, arque hoc iemper’ iacienrcs, 6 reiinquemus tan.
huius. . dem aiiquas portiones coni, quæ iolido r minores crunt. re-

linquanrur, 8c fint quæ in ipiis Ho po a av ses a a a. a s
S H-



                                                                     

:1 L I a E R LXII. . 217sa. reii un i itur pyramis cujus bafis polygonum H01: P-
FRGS, a rira o autem eadem quæconi, major cit iolido , r
x. defcribarur in circule A a c n polygone H o a P r a c s
fimile 8c fimiliter pofirum p01 gonum o r A Y a Q,c v, 8c ab

. ipfo erigarur pyramis æque ra cono AL. quoniam igitur .
en: ut quadrarum ex A c ad quadrarum ex F c, ira v DT A Y- c N Il"1’".

nqç v poiygonutn ad polygonumfi o a: p a ne s; ut autem
la; quadrarum ex a c ad quadrarum ex E6, ira A aco circulus

d ad circulum EF a H : rerit ut a a en circulus ad circulum d a. lutins.
E ne H, c ira polyognum DT A r a q; v ad polygonum Ho- 0 "mimi.
E P F R c s. fed ut A B c n circulus ad circulum a F G H, ira
conus 4L ad x folidum: 8C ut polygonum DT Aïnqçv
ad polygonum Ho a: PF a c s, 4 ira pyramis cujus bafis DTA Y-
31cv polygonurn, vertex autem punétum L, ad pyrami-
dera cujus bali: polygonum H o a P F a c s, 8c vertex ’punà
&um N. ira igitur conus AL ’ad x folidum, ira pyramis, L
cujus bafis polygonum DT A Y BQ cv, 8: vertex punâum

F L, ad pyramidern cujus baiis polygonum HOE PFRGS, ô:
3 vertex N punctum. conus autem AL major en: pyramide
j quæ cit in ipfo. majus igitur cit folidutn x pyramide quæ
u cit in cono a N. feu 8: oitenfum cit minus. quad fieri non
’y poteft. non igitur ur A n c D ’circulus. ad circulum a F a H,
J. ira cit A L conus ad folidurn aliquod minus cono EN. fi-
’ -.militer’ dernonfirabitur’ neque ut EFG H circulus ad circu-

lum A ne D, ira elfe conum au ad aliquod folidurn minus
cono a L. dico præterea neque elle ut A un circuiua ad
circulum EFG H, ira A L conurn ad aliquod folidum majus.

A cono En. jSi enimfieri pardi, fit ad folidum majus, .quod
, fit z. ergo invertendo ut a F GH circulus ad circulum a a c D

ira erit folidum z ad AL conum.- fed cum fit folidurn z
z majus cono au; erit ut folidum zad A L conum, ira conus

E N ad aliquod foiidum minus cono A L. 8: igitur ut a F c H
circulus ad circulum aux), ira conus EN ad ali uod fo-
lidum minus cono AL, qnod fieri non poire ofien urn cit.
non igitur 115A ne D circulas ad circulum a F G H, ira conus
A L ad ali uod foiidum majus cono a N. oitenfum autem cit
neque e e ad minus. ergo ut a Bac D circulus ad circulum
EFGH, ira cit conus AL ad au conurn. fed ut conus ad
conum, ira f air cylindrus ad cylindrum; cit enim urerquefuquîmï.
utriufqueg rriplus. 8c igitur ut A a c D circulas ad circulum: xo. hutins.
arc H, ira in ipfis cylindri asque alti conis. Ergo coni 6c
cylindri qui eandem habenr altitudinem; inter fe funt ut
haras. Quod demonitrare oportebat. .

.r n PROP. ’

i

Îà x

.nx-sîzwwau



                                                                     

218 Eucnxnxs ELEMENTORUM
A PROP.XII. THEOR.

Simile: rani (a: cylmdri inter [e fun: in tripliçata pra-
portion: diametrorum 7M [un in bajibas-
Sint iimiles com 8c cylindri, quorum haras quidem cir-

culi aux) EFGH, diametri vero bah’um au F H, 8: axes
conorum vel cylindorum KL un. dico conum cujus ba-

ttis A ne D circulus, vertex autem puanturn L, ad conum
cujus bafis circulas en; H, vertex autem N punCrum, tri-
phcatam habere proportionem ejus quam habet n D ad F H.
Si enim non habet conus maan ad conum EFGH N tri-
piicatam proportionem ejus quam au habet ad PH, habe-
bir A BCDL conusnad
aliquod folidum mi-
nus cono mon»: tri- j
plicaramproporrionem,
vel,- ad majus. Ha-
bear primo ad minus, a
qnod fit x. 8: defcri.
batur in a ne H. circu-
lo quadrarum EFGH.
quadrarutn igitur z?-
cH majus cit dimidio EFG H circuit a: eriga,rur.à qua-t
draro ne H pyramisgque aira cpno. ergo ereCta pyramis

major en: quam com dimi- ..dium. iraque’fecenrur En
ne ou un circumferentiæ
bifariam in punais o r R s,
&jungantur go OP FP PG xi z
on EH rus sa. unuquod-
que igirur rriangulorum r50]: . r
pre GRH usa: majus cit ’ - idimidio fegmenri circuli EFGH, in que confifiir. ô: eri-
gatur ab unoquoque rriangulorum son n’a ont! H88

. -pyramIS eundem vcrticem habens quem conus. ergo 8c
maquægue erectarum pyramidum major cit quam dimidium
portionis coni, quæ cit ad ipfam.. facantes igitur reliques
circumferenrias bifariam,jungenrefque retiras lineas,8c ab unc-
quoque triangulorum erigenres pyramides eundem habentçs

a perm!" verticem quem conus, arque hocTcmper facienres,n tandem
r b"!"’- relinquemus quafdam coni portiones quæ minores crunt

excefTu quo conus nom: ipfum x folidum fuperat. re-
s linquanrur, &Ifint qua: in ipfis no OP FP Pa GR RH H5

sa. reliqua igitur pyramis çujus bafis quidem polygomlm

. .30??-



                                                                     

r1 au Hi

l ,LGan XIL- 219;, mon: P c a Hs, vertex autem N punâum, major en: foiido x.
I deicribatur eriam in circule A B c D, polygone E o F P G R H s

fimile 8c fimilirer pofitum poiygonurn A T B v c v D Q : à quo
erigarur pyramis eundem verticern habens quem conus : 8:
rriangulorum continenrium pyramider!) cujus bafis quidem
en: polygonum a r a a c v n Q, vertex autem punaum L, unum
fit r. 8T; triangulorutn vero continentium pyramidem cujus
bafis E o F P G a H s polygonum, 6c vertex punétum N, unum
fit NEC : &jungantur KAT M o. quoniam igitur conus A a c DL
firnilis cit cono EFG H N, erit b ut a D ad EH, ira K L axis ad 6 a4. pef.
axem MN,.l1t autem n D ad a H, r ira un ad FM- iraqueur "nm"?th
a: ad m ira KL ad M N: 8c permurando urnKad KL, ira au: 1’ il?"

QSK il! A

x3 .

ryzlàa

ad M N. 8c cum perpendicularis urraque cit, 8c circa æquales
angulos BKL MAN larera (un: proportionalia: fimile igi-
tur d en: a XI. rriangulum triangule FMN. Rurfus quoniam a 6. fini.
cit ut BK ad K’r, ira FM ad M10, 8c circa æquales angulos
BKT FMO latera fun: proportionaliar; erenim quæ pars et!
angulus un quatuor reCtorum qui funr ad K centrum, ea-
dem en pars 8c angulus n40 quatuor reétorum qui fun:
ad centrum M : erit 6 rriangulum a KT triangule n10 (imi-
ie. 8c quoniam ofienfum cit ut 8K ad KL, ira eflè FM ad
MN; æqualis autem cit 8K ipli KT, a: FM ipfi M0: erit-
ur Tir ad KL, ira ou ad MN: 8c circa æquaies angulos
T K L o M N latera (unt proportionalia; reéti enim funr : tri-
augulum igitur LKT ifimife en: triangule M N o. qnod cum
ob iimilirudinem triangulorum a]: L FMN, fit ur L a ad n x,
ira NE ad FM; 0b fimilirudinem vero rriangulorum BKT
FMO, ut K8 ad 8T, ira MF ad 1:0: erit ex æquali ur La
ad ET, ira Ni? ad F0. rurfus cum ob fimilitudinem trian-
guiorum LTK NOM, fit ne LT ad TK, ira NO ad 0M; ô:
ob fimilitudinem rriangulorum mn- OMF, ut n’ai! Ta,-
ita’Mo ad or: ex æquali erirur Lradra, itanoad on,"

. oi’renfurn autem cit 6c ut T a ad 8L, ira o a ad au. quare’
rurfus ex æquaii ut TL ad La, ira ON ad un triangule-v
mm igitur LTB NO? proportionalia (ont latera, ideoque
æquiangula funt LTD NO F rriangula, 8c inter fe e fimil-iaJ: y. Inti.
quare de pyramis cujus bafis rriangulum BKT, verrexau-
rem L punétum, fimilis cit pyramidi cujus bafis prao tri.
angulum, 8c vertex punéturn N; firnilibus enim planis conu
rinenrur, 6c mulrirudine æqualibus. pyramides autem fimi-
les, 8c quæ rriangulares baies habenr, in f triplicata flint pro- f a. blini.

’porrione homplogorum larerum. ,ergo pyramis 1;er ad
pyramidem nacra-triplicatam habet proportionem ejus
quam BK habet ad FM fimilirer à punais quidem a tu) v
c v ad x, a punais verori: s H R a a ad u ducenres

. z . men



                                                                     

220 Eucnro’ts ELaMaN’ronuù
nous, a: a triangulis erigentes pyramidem vertices cordera
habenres quos coni, oliendemas 8c unamquamque pyra-
midum ejufdern ordinis ad unamquamque alterius or-

.dinis trip icatam proportionem habere ejus quam habet

g taquinai.
arc larus ad homologuai lattis Mir, hoc et! quam a n ad
PH. fed ut anam anrecedenrium .r ad anam conf uenrium,
ira omnia anrecedenria ad omnia confequenria. igitur 8c
ut a: r L pyramis ad pyramidem a M o N, ira rota pyramis
cujus bafis A r a a c v DQ, polygonum, vertex autem pun-

étarn L, ad roram py- . nramidem cujus .bafis
polygonurn a: o r a c-
an, 8c vertex pun-
étuln N. quare 8c py-
ramis cujus bafis ar-
a x cv D Q polygonum,
vertex autem an-
âum L, ad pyramidera
cujus bafis poly onarn, ;
a o a? c a H a, vertex panama N, rriplicatarn proportio-
nem habet ejus quam au habet ad PH. ponirur autem co-

mas cujus bafis circulas A]; .en vertex autem punaum .
L, ad folidum x triplicatam l n
proportionem habere ejus zquam un ad au. ut igitur x
coatis cujus balis circulas
a son, vertex autem pun-
étum L, ad folidum x, ira cit
pyramis cujus bafis A ’r a x cv D (L polygonum, vertex au-
tem punâurn L, ad pyramident cujus bans polygonum- a on
1? P G a H s, 8c vertex punâum’ N. diétus. autem conus major
et]: pyramide quæ in ipfo; etenim earn comprehendir. ma-
jus igitur cit 8c folidutn’x pyramide cujus bafis polygonum
no a P o a Hs, vertex autem punâum N. fed a: minus. qnod
fieri non potelt. non igitur couus cujus bafis A ac D circu-
las, 8: vertex punâum L, ad aliquod folidum minus cono
Cajus bafis circulas au: H, 8c vertex N punâum, triplica-
rarn proportionem habet ejus quam un habet ad F H. (imi-
lirer demonfirabimas neque conum EFG H N ad aliquod

R

’ folidum minus cono a a c D L rriplicaram proportionem ha-
bere ejus quam habet pH ad a D, iraque dico neque anc-
DL conumtad folidum majus cono EFGHN triplicararn
habere proportionem ejus quam a D habet ad F H. Si enim
fieri pareil, habear ad aliquod folidum majas, quod lit z. i:-

" verten o
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l . L r a a x- XII. tu):a i verrendo igitur, folidam z ad conum ABCDL rriplicatam
l7. froporrionem haber’ejua quam a filid un. cum autem cit

’ olidum z majas cono a par; N; erit ut folidum z ad conum.
a ac DL, ira a. se H N canas ad aliqaod folidum minus cono
a ne D L. ergo a: conus a se H N ad folidum aliquod minus

Icono A a c DL triplicatam proportionem habebir ejus quam
. rH habet ad au, qnod fieri mon poile demonltratum cit.

non igitur 41:an conas ad folidutn aliqaod majus cono
a Fort N, tripliCaram proportionem habet ejus quam BD ad
F H. oftenfum autem eûnequead mimis. quare contra a a-
c D L ad a a a H N conum triplicararn proportionem habet
ejus quam n D ad PH. ut autem conus ad conum, ira b cy-h taquinâ-
lindrus ad cylindrum. cylindras enimïin eadem exiliens -
bafi in qua courts, 8c ipfi æque airas, coni irriplas en, curai le. bail"-
oftenfum fit, omnem conum tertiam pattern elfe cylindri
eandern quam ip’fe bafirn habenris, 8: æqaalemaltirudinem.
ergo 8c cylindras ad cylindrant rriplicatam proportionem
habebit ejus quam a D habet ad P H. Similes igitur coni 8:
cylindri inter (e [ont in-tri licara proportione diametrorum
quæ iunt in balibus. Q1 demonitrare oporrebat. "

u . , A 1,515013. XIrI. THEOR. .i
r Si qlr’naïus plana [flelur appofitif
. plaids paraiieia, (ü! ut cylindras , w

au! ejlmdrum, in un ad axer". a ..
s Cylindrus enim an piano c H fece-I -

tur oppofitis planis a a en parallelo, .
’ 8: occurrat axi a? in x panera. dico ut

ne cylindras ad cylindrumi c D, ira clic
Ex axem ad axent x F. Producarur enim.
E F axis ex arraque parte ad panera
L, M; 8c ipfi quidem un axi ponanrur
æqaales quorcunque EN N L, ipfi vero
FK æqaales quotcunqae si: un. 8:
perpunaa L N x M ducan’tar plana ipiis
au, cr) parallela: A arquerin. plants per
L- N x M circa centra L N x Minrelli-
gantur circuli o r as ’rxv’vœæqualea -

ipliaa cD, 8c cylindri PR tu DT
TQyinrelligantur. quoniam igitur axea’
LNNE arrimer [a fuma: aales, crunt
cylindri ra na ne inter e in ut Dates: l
æquales autem funrbafes. ergoôrcylmdn V . .
a a a a" ne fun: æqaales. qnod cum axes r. un a a: tarît

. , l I c

sa T:
exi-

(436’- &g,

Mju

. ’21;

M
a x t. najas.

fliir’ dXYDË’quVIG’üaAË VÂW*M



                                                                     

and EUCLIDIS.ELEM.ENTORUM
.i’e finales fint, itemqae cylindri sa .na ne inter (e z-
quales, fitque ipforam LN N a au: multitudo zqualis mul-
titudini ipforum Px n a ac: quotuplex-

et! axis K L ipfiua a: axis, totuplex erit
ô: PG cylindras cylindri sa. eadem
.rarione 6c quotuplcx cit anxis ipfius
axis K a, totuplex cit a: me cylindras

cylindri on. ô: fi quidem axis K1. fit
æqualis axi KM, erit ô: in: cylindras

.vcylindro covæqualis; fi autem axis Lx .
major fit axe KM, 8c cylindras po ma- ’

. jor erit cylindri» G Q; à: fi minon, mi-
nor. quatuor igitur exilienribus magni-
tudinibus, yidelicer axibas Ex in, ô:
cylindris ne. G D, fumpta faut arque
.maltiplicia, axis quidem, art, 8c ne cy-
- lindri, nempe axis x L, 8c cylindras po ;’
v axis veto x F, 85 cylindri en æqae
multiplicia, axis fcilicet KM, 8c cmcy-
l’ndrus: 8c demonitrarum eltli L a axis
uperat autem KM, à: PG c lindrum fu-

perare cylindtum’ G-Q; 8: l aequalis æ-
. ,. Def. qualem; 8:6 minorminorem. cit Ligitur
quinti. jais ex ad axera KF, ut ne cylindras . n

ad cylindrant on. (ème fi cylindras plano fecetur oppofi-
ris planis parallelo, erit ut Cylindrus ad cylindrant, ira axis
ad axem. Quod demonitrare oportçbar. ’
L "HPyROPaXlYLTHEOR.
In 47146115"! "bafibm affleure: rani (bi-cylindri, inter
jan: ut altitudiner.’ - . 1 V a ’ ï .

Sint enim" in æqualibus halions sa r
en, cylindri En un. dico’ur au eylin- -

I drus ad cylindrant D, ira elfe GH ax-
’ cm ad axem K LI Producatur enim ,KL
axis -ad panâamv-N, ponarurqae ipfi
GH axi sdqualis*LN; 8c circaaxem LN g x
intelligatar cylindras c M. quoniam igi- G a
rut cylindri É a c M eandem habenr al-

..L buj...,titudine’m, inter (ca funtur bafes. baies .
Laurem (tint æquales. ergo a: cylindri
a E a ç M inter fe æqaales erunt. 8c quo-

i niam cylindras FM feearur plana CD, x

l . . .. A . a Ma i3.hu,us. oppofitis plana paraIkIO, enc- f ut CM . à ü

, . C! ne

L r

M

-4. --. -.....-------- ne
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  .LXBER «333cylindras ad cylindrum r n, in axis L N ad x L axem. æquae
lis autem eft cylindrus quidem c M cylindro E a; axis vero
LN axi au. elt igitur ut En cylindrus ad cylindrum FI),
in axis qu ad n. axem. ut autem ne cylindrus ad cy- .
lindium F n, in c A se canut ad conum c D x; cylindri (un: t manqui-
enim conorum d tripli. ergo 6c u: c a axis ad axem x L, irad I°-hu1"’c
cit ABG conus-ad conum c D K, 8: cylindrus E B ad F n cy-
lindrum. ln bafibus igitur æqualibus eintentes coma: cyo
lindri, inter fe fum’ût altitudincs. QJOd demonfirare opor-

zebat. vPROP..»XV. THEOR.
vLÆquaIium comme»: (à! cylindrera»: bafe: è altitlr

dine: reciproca lum proportionala; (9’ quorum conq-
rùm (9’ cylindrarum hala2 à «bimane: ’YCCÏPNCG
fun! proportianales, 111i in!" [è fun! Æïfltllfl’. ’

Sint æquales coni 8c cylindri, quorum bures quidem A a
en EFG a. circuli, 8c diamerri ipfornm AC 56; axes air
rem K L M N g qui quidem ô: conomm vel cylindorum (ont
altitudines: 8c compleançur cylindri 4x sa. dicocylin-
drorum. A x E0 bafes 8c altitudines reciproce proportio-
mies elfe, hoc cit, ut A ne o .bafis adibafim sa: ou, in en:
altitudinem un ad akitudinem KL. I
altitude enim KL vel æqualis, efi: ahi- 0
tudini M N, vel non æqualis. Si: pri-
mo œqualis. arque cit A! cylindrusa
æqualis cylindro sa. qui autem can-
dem habenr altitudinem coni ô: cy-
lindri inter (e (un: a un: haïes: .æqualis
igiturefl: Bafis aux) bafi EFGH. efi
igitur uLbafis mon ad mon bafim,l
ira un altitude ad altitudinem KL. non
(il autem altitudo K L ainmdini in! æ-
qualis, [cd major lit un, ô: auferamr, « a n
ab ipfa un lallicudini LK æquaiis Pu, l . i P
a: par (ccetur no cyiindxus.,plano ’rvs oppofitis pla-
nis .circulonum "on no paraiielo, intelligaturque cylin-
drus,zs cujus ibafis quidem mon circulus, altitudo au-
tem tu. quoniam igitur A x cylindras æqualis en: cylindra
go, alias autem aliquis cit cyiindrus Es; erit un A! cy-

, lindrus FI cylindrum as, ira cylindras no ad as cylin-
drum. cd ut: AX cylindrus ad cylindrum ES, a in bali:
a aco ad esca bafim; cylindri enim A)! ES eundem
hahent akitudinem.’ ut mon: cylindnus no ad as cylin-

v - ’ ’ - druma



                                                                     

au. EUCLrnla ELEMENTOKUM
6 13.hujua. du!!!) 6, ira M N altitado ad altitudinem M a; uam cylindrus

sa feearu’r piano T vs, oppofiris pianis paraiielo. cit igitur
uraneobafis ad bafim EFGH, ira al. R -
rirudo M N ad M P altitudinem. æqualis a
autem cit M p airirudo akirudini x L.
quare ur bali: ABCD ad arroi-r bafim,
ira M N altitude ad alrirudinem x L. æ-
?uaiium igitur cylindrorum A x a o ban
es 8c amandines reciproce (un: propor- .

.tidnalea. .Sed fi cylindrorum ax no baffes
altitudines funr reciproce proportions:-
les: hoc cit, ut [mon bafis ad bafim
a ne H, ira altitude M N ad x r. alrirudi- »
hem. dico A): cylindrum cylindro no a r
malem cire. lifdem enim conitruétis; quoniam u: A B c D

ad baiim a. pou, ira altitude MN ad x p altimdinem5
alrirudo autem z r. æqualis cit altitudini MF: erit ut A a c n
bali: ad bafim a pas, ira Muralrirudo ad mimdinem M p,

g ILIllljluo [cd ut A aco bafis ad bafim a FG au ira A x cylindrus ad
cylindrum a s; eandem enim habenr altitudinem: ut autem
MN altitude ad .alrirudinern Mp, ira 6 c lindrus sa ad ES
cylindrum. dt igitur ut A x cyhndrus adycylindrum a s, ira
cylindras E’o ad as qylindrum. cylindras- igirur a: cylin-

d 9. quinci. dro a o eit 4 aequalis. (militer autem se in conis, Œod du
monittare oporrebar. .

. , PRÔUP.XVI.iTrI-1E0R. 4

’ ;; .. filmât" circuli: circa idem centrum exflentibm, in ma-
jari pa0gomim aguichai à: "une" pariant late-
rum dqlcrilmje, 71ml trimaran circulum mm hangar.

S

Sint dari duo circuli mac n a ne H circa idem «utrum
x. oporter in majori circuio ne,» poiygonum æqnalium
a: numer’o parium iarerum a » fin,
deicribere, non rangens mi- ’ ’ »
norem circulum a ne H. Du-
carur pet [a centrum refis li-
nea a a, arqueà purifie G ipfi

-a n ad-reétos angulos ducatur.
, «a. c, 8: ad c producarur, qua:

a 16.rerrii. A c circulum a F6 H a ranger; -
iraque circumferenriam a A n bifariam feeanres, a: ejus die

fi Let-m imidium rutila bifariam, 6c hoc (claper facienres, 5 tandem te.

hliJu’. ’ . i
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...(..c A"

L r a a. x KIL sa;.linquemus circumfercnriarn minorem ipfa au. reiinquarur .
firquc L n: 8c à punéto L ad a D perpendicularis c agarur L M,a u.primi;
8: ad .N producatur; junganrurque LD ou. ergo L D ipfi .
DN cit d æqualis, a: quoniam Lu paraiieia cit AC, a: acd aux 1,.
mugir circulum L FG H 5’ ipfa. L N circulum E sa H non tan-"ml- a
ger. ô: mulro minus rangent circulum a: vos redise linea: -
L D on. qnod fi ipfi L D æqualcs deinceps circule a ne n
aprabimus, defcribelur in c0 polygonurn æqualium 8: nu-
mero parium iaterum non rangens minorem circulum a FGH.

(Eod facere oporrebar. . , z
PROP. xvn. PROBL..

Dada: [pâmât circa Hem centrum exijimtibur, in
Majorifalidam polybedrum defcribere, guai! minon)
[fibæmjùperficiem mu tangat.-

O

Intelliganrunduæ f hæræ circa idem centrum a. Oportet
in majori fphæra de cribere folidum poiyhedrum minoris
fphæræ fuperficiem non »,ran ens; Secenrur iphæræ piano
aliquo pet centrum duao: fe iones crunt circuli; quoniam
diamerro manenre a: femicircuio circumdudto fphzra hâta ,
neit: ergo in quacunque pofirione femicirculum intelliga". 4 p.5, ,4,
mus, quodflgér i’pfum producir’ur ianum in fuperficie fphæræ undecimi-

circulum c cicr; 8c comtat circa um eflè maximum, cum dia- -
merer fphæræ quæ 8c femicirculi diamerer cit; major b fit om- b :5. renii.
nibus mais lineis quæ in circula vel fphæra ducunrur. fir igi-
tur in majori quidem fphæra circulas son a, in minori autem
circuius F c H; ô: ducanirur. ipforum du: diamerri ad reétos
inter (e anguios BD en; occurrar au minori circula in a;
ducatur à puinéto G ipfi ac ad reétos angulo: GL, ô: jun-
garur A L. attaque circwuimfercnriam a a bifariam fecanres, 8c
dimidium ipfius bifiriam, arque hoc femper facienres, tandem
relinquemu’s quandam circumferenriam minorem ca parle
circumferenriæ circuli a c a, quæ fabrenditur a reôta æquaii
ipfi cr... reiinquarur, firque circumferenria me. minou igi-
tur cit méta arc quam 6L; cerirque 3x lattis poiygoni æ-
qualium 8: arium numero larerum non tangenris minorem
circulum. in: igitur polygoni larera in quadrant: circuli
sa, rcâæ tu: xi. LM ME; 8: Panda r a producanrur ad
N: a: à punch a plano circuli nous ad reflua angulo:
r confiiruatur a x, quæ fuperficiei fphæræ in panda x oc- g a, wifi
carrar,16c’per A): 8c utramque ipfarurn au KN plana du. cimi.
canrur’, qui: ex jam diâis efiicienr in faperficie fphæræ.
maximos encules. itague eflicianr, a; (in: in diamerris au

. i r î N



                                                                     

2:6 EUCLIoIs ELEMENTORUM
a x N eorum femicirculi ax D x x N. quoniam igitur x A refit
eft ad planum circuli acon, crunt omnia plana quæ per

4 ,g.und,. ipfam x A rranfeunr, ad idem circuli planum d reaa : quam .
cimi. a: femicirculi a x n KXN reâri funr ad idem Imam.-

8: quoniam femicirculi a a n un KXN arqua es (un:
in æquaiibus enim confifiunr BD IN diamerris; crunt à:
eorum quadranres a a a! xx inter fe æquales. I que: igirur
latera polygoni funt in quadranre a a, roc crunt 8c in qua-
dranribus ax xx, æqualia ipfis a: KL LM ME. deicri-
banrur, &finr no or 9.x Rx, xs sr TY 1x: junganuur-
que se TP "158c ab ipfis os ad planum circuli acon:

"3- "æ perpendiculares ducanrur. eadem la: in t communes piano-
cillai.

’ mm rections a o 1m, quoniam a: plana
femicirculorum a x D x x N ad planum. o r
circuli . a c n a reé’ca funr. itague cadanr,

Enrque ov sQ, ô: qungatur. cum
igitur in. æquaiibus femicirculis a x n
x XN, æquales circumferenriæ fumpræ En: . K
a o K s, 8c duaæ perpendiculares ov s Q,’ b V

’ erit ov quidem ipfi sQ cqualia, a v Vero v *
æqualis r: Q, et! autem 8: rota a a æqualis tari x a. ergo dt
reliqua v A reiiquæ QA eit arquant. igitur ut av ad va, ira

f a. rem, K Q ad cg: ideoque v chipa a 1c parallelaf cit. qnod cum
ürraque ipfarurn o a s QJtâI-fit and circuli BCDB planum»

i r si":
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’ fumantur, quæ diéta punéta conjungir rectalinei in eodem

L132]: KIL. I 237erit ov ipfi a (Le: parallela. ofienfa autem cit 8: ipfi æqua- g 5, m1,.
lise ergo 03 so æquales b (un: 8: parailelse. ’8: quoniam cimi. . .
Qv paraiieia cit ipfi se, Ted 8: paraiieia ipfi x3, erit 8:”33.P"mh
i s o ipfi x3 paraiieia: 8: ipfas conjungunr a o x s. ergo 8: i 9. unde-
R303 quadriiarerumefi in uno kpiano: nam fi duæ recta: cimi-
lineæ paraiieia: finr, 8: in urrai ne ipfarum quævis punâa’ê7: "de:

lm].

eft piano, in quo paraiielæ. 8: eadem rarione urraque ipfo-
rum quadriiarerorum s QPT TP RY in une (un: piano; cit
autem in lune planov8: rrianguium aux. fi igitur a punais l . a: unde-
o s P T a x ad A du&as métas iineas inrelirgamus, con. 9?".
fiiruetur quædam figura foiida polyhedra inter circumferen-
rias a x x x, ex pyramidions, compoiira, quarum baies qui-
dem K B o s s o P T TPR Y quadrilarera, 8: rrianguium
YR x; vertex autem punétum A. qnod fi in unoquoquc la-
tere KL LM M a, quemadmodum in K8 eadem continu.
mus, 8: in reii uis tribus quadranribus, 8: in reliquo he- .
mifphærio, con imernr figura quædam poiyhedra in fphæra
deicripra, &compofira ex pyramidibus, quarum haies iunt
quadriiarera jam dida, 8: xRx rriangulum, 8: quæ "ejuf-
dem ordinie iunt, vertex autem a punaum. dico diétarn
figuram polyhedram non rangere fuperficiem minoris (phœ-
ræ, in qua cit circulus’pc H. Ducarur à mpunôto A ad pia- ni rr.unde-
num quadriiareri xaso perpendicuiaris A z, cui,in punéto un".
z occurar, 8: nz z]: junganrur. iraque quoniam AZ refila

. cil: ad quadrilateri KBSO planum, 8: ad omnes refilas li-
neaa, quæ ipfam contingunr, 8: in eadem funr piano ’n reâos n a. Der.
anguloa facier; ergo az ad un’amque ipfarurn in. zr: cit undecimîo
perpendicularis. 8: quoniam au cit æquaiis an, erit 8:
quadrarum ex A a quadraro ex A K æquaie z i 8: (un: quadraro
quidem ex an æquaiia a quadrara ex 42 za, anguluranimî,
enim ad z realia en; quadraro autem ex in: æqualia ex .
az 2.x quiadrata. ergo quadrara ex az zn quadraris ex
A z zr: æquaiia funr. commune auferarur quadramm ex az.
reiiquum igitur qnod ex a7. reliquo qnod ex n en saqua-

’le: ergo reaa in. reâæ z K æquaiis. Simiiirer ofiendemus,
8: quæ a punâo z ad punéta o a ducunrur urrique ipiâ-
mm az z r: æquales efle. circulas igitur centre z 8: incer-
vallo una ipfarum za zrc defcrifirus eriam pet punéta o s
tranfibit. 8: quoniam in cireulo e a K s o quadriiarerum, 8:
funr.æqualea on in: xs 8: minor os, erit angulus a’zK
obturas; ideoque BK major quam BZ- fed 8: 6L quam a K
cit major muiro. igitur major en: GL quam DZ. 8: qua-
drarum ex GL .quadraro ex BZ majus. 8: cum æquaiis a L
ipfi au, erit quadrarum ex 4L quadraro ex au æquaie: u.

Pa. fed
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fed quadraro quidem ex AL zquaiia funr quadrara ex ac
c L, quadraro autem ex ne æqualia quadrara expaz z a; p
quadrara igitur ex ne cr. zquaira [ont quadrant ex et

I z a; quorum quadrarum ex az minus cit quadraro ex G L:
ergo reliquam ex z A quadratum majus dt quadraro ex ac;

Y

R

8: 0b ’id reâa linea za majoreit reaa ac. arque cit riz
quidem ad unam poiyhedri bafim, ac vero ad fuperficiern
minoris fphaeræ perpendicularis. uare polyhedrum minoria
fphæræ fuperficiem non ranger. abus igitur fphæris circa
idem cenrrurn exilienribus,in majori folidurn deicriprumeitmi-
noria fphæræ fuperficiem non rangens.Qiod facere oporrebat.

Cor. Quod fi eriam in airera iphæra iolido polyhedro de-
.fcri i0, in fphæra nous fimiie folidum polybedrum de-
fcri arur; habebir folidum polyhedrum in iphæra ne D a
ad folidum poiyhedrum in airera fphæra rriplicararn propor-
tionem ejus, quam diamerer fphæræ 13ch habet ad aire-
rius fphæræ diamerrum. diviüs enim foiidis in pyramide:
numero æquales, 8: ejufdem ordinis: crunt pyramides fi-
miies. rfimii’es autem pyramides inter (e in triplicata (ont
proportione homologorum larerum. ergo pyramis cujus
bafiseil KBOS quadrilarerum, vertex autem punétum A,
ad pyramidem in airera fphæra ejufdem ordinis rriplicaram

. proportionem habet ejus, quam larus homologum habet ad
bornoie:
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homologum lares; hoc cit, quam habet an ex centra fpbærœ
circa centrum a exiitenris, ad eam, quæ efi ex centra aire-
rius fphæræ. firnilirer 8:.unaquæque pyramis earum, quæ
[ont in fphæræ circa centrum A, ad unumquamque pyrami-
dum ejufdem ordinis, quæ fun: in airera fphæra, triplica-
tam proportionem habebir ejus, quam habet au ad eam,
quæ en: ex cenrro airerius fphæræ. Et ut unum anteceden-
riurn ad unum confequenriurn, ira antecedenria omnia ad
omnia confequenria. quare rorum folidum poiyhedrum, qnod
cit in fphæra circa centrum A, ad rorum foiidun) polyheo
drum, qnod in airera fphæra, rripiicaram proportionem ha-
bebir ejus, quam habet A a ad eam quæ cit excentra aire-
rius fphæræ, hoc efi, quam habet en diametet ad aiterius

fphæræ diamerrum. .
PROP. XVlil. THEOR.

Spbært inter je in triplicata [au proportion: [144mm

diametrarum. r vintelliganrur fphæræ aco ou; guarani diametri ne i
a: F- dico A ac fphæram ad fphæram Dnr’triplicaram pro-

orrionern habere ejus, quam habet a c ad a a. Si enim non
ira en, fphæra ne ad fphæram minorem ipfa par, vel
ad majorem, rripiicaram proportionem habebir ejus, quam
habet ac ad a a. Habear primo ad minorem, videlicer ad
aux. 8: intelligarur fphæra DE? circa idem centrum,
circa qnod fphæra aux: deicribaturque in majori fphæra
DE F foiidum polyhedrum non rangens a minorem fphæ-ar7.lrujua.
ram aux in fuperficie; 8: in fphæra au: deicribatur fo-
lidurn poiyhedrum iirnile ci, qnod in fphæra par: deicri-

; x.
prum cfi. foiidum igitur poiyhedrum, qnod in fphæra in c,
ad folidum poiyhedrum, qnod in fphæra on, rripiiœtam
.5 proportionem habet ejus, quam se ad en. habet auremnornu.
A ne fphæra ad iphæram aux rriplicaram proportionem «dem.
ejus, quam ne ad un ergo ut nec fphæra ad fphæram
aux, ira folidum poiyhedrum in fphæra nec ad folidum
polyhedruim in fphæra- ou; 8: permurando, ut ne

i r . P fpbæra

à! 9;

r-.--xxu. .-A
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&hzra ad folidum polyhedrnm, qnod in ipfa eft, ira ou:
phæra ad folidum polyhedrum, qnod in fphæra DE F. ma-

jor autem et! fphæra Lac folido polyhedro, qnod en: in
ipfa’. ergo 8: aux fphæra polghedro, qnod in fphæra
Dur, cit major. (cd 6c miner, a
tur, qnod fieri non porelt. non igitur anc lphæra ad
fphæram minorem ipfa n a F triplicatama proportionem ha-
bet ejus, quam ne ad u. fimiliter oltendemus neque
DE? fphæram ad fphærarn minorem ipfa au: triplica-
tam habere proportionem ejus, quam habet a F ad 8C. dico
infuper ffhæram anc neque ad majorem fphærarn ipfa
DEF trip icatam proportionem habere ejus, quam ne ad
EF- Si enim fieu poteft, habet ad majorem LMN. inver-
tendo igitur, fphæra LMN ad ABC fpbæram rriplicatam
proportionem habet ejus, quam diameter a? ad 3c dia-
mezrum. ut autem fphæra LMN ad au fphærarn, in d
fphæra DE? ad fphæram quandarn minorem ipfa au,

uoniam fphæra LMN major cit ipfa osa. ergo 8: par
pqæra ad fphæram minorem ipfa A B c triplicatam propor-

tionem habet ejus, quam a F ad ne; quod fieri non par:
lofienfurn en. non igitur anc fphæraad fphæram majorem
ipfa DE? triplicatam proportionem habet ejus, quam se
ad z r. oficnfum autem en: neque ad minorem. ergo ne
fphœra ad fphæram DE? triplicatam roportionem habebir
çjus, quam se ad sa. de daman arc oportebat.

ipfo enim comprehcndi- -
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