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ILL-VST-RISSIME’
D O’MINE

rififi. ,go âuum in coran; quant ma-

fia? xima mimera, qui val
- virtutum T711? VMjplendo-
ra pemgfi TE admirantzzr, val

fingulari TVA humaniratc (’9’

benzgnitate mpfl TE dilzgunt 89’

venerarztur, flamofit, cul ego in

TE admirando venerandoque con-

, adam .’ dallai]: exoptaui (digital!)

oral 10mm , quo erga TE anima

a 4 fim .



                                                                     

fifi: (flâna publiœ prqfitmdi.
’ Equizlem nonaignoro, me sur; non

geai-qui parfit magniy T718”

virtzætibw 142mm, val ex alias,

iuzlia’o ml TVÀE glanure m

plimdinem aliqzzidæacædere poflt,
I si quodfi’pçflét a mefien’, mon?»

rat, in que effleurie 0mm meurt:

ihgenizmz , flutfium, Jibgm’tiam

lubentius collomrem. film: fa-
re nature 6j? WWÆÉZJM, Urani-

tmæs magnera"; virtutum admi-

rafioiæ impletm 5mn alios miam,

plzlfimoy rafles velit babere, mm

mm amome, olim admiratione
çfi calamar. 2511m0 , ezfi du:
anima dubiw pepmzli, mitieremne A

(Id i TE, DOMINE, [me E15
daleau:



                                                                     

eb’rlennz. opus, cari: mais in] zfinn

tironnm viennqnenecommodntnm,

quëme quad longe infra TVAM

dignitatem, neque TVA , pajot y
nafiltiy Ïdzgnnm videbntzzr, non V.

parai rumen a me ingodrare, et
bane’ dndnm exoptntam. .aeaqioq .

nem Æmitterem, jàmmne gamin.

rationir 89’ venerationir, que TE j V

cale, se quem TIB Îverbitca: "

mm finis deelqrnre panier men:
non finit, publicum nunc edenrîi

monunzentnm. Confirmabdt de» 1

inde animant-menin hoc, quad be. .

nez’ntellzgebam,fi que illzfiri 7104 I

mine [me men Euclidiy editia eflêt .

inferibendn, non olim! potins,

quant T17 V M, alibi deligen;

Il a 5 . , dam



                                                                     

damgflê. Namqne QW’TVÂE

fipientiae demandata fit. bain:
Acariemiaeeara, in qua per ali-
quat annas matbemata priaatim
datai :aficii mei partem parabam,

TIBI vitae meae mademieaered- .

dere ratianem , aculiyqne TVIS

I marna: fladiaram fieeimen ahi.

a quad fizbiieere; Qaae qaam in:
A fine, azalea, I LL VS T AUSSI:

ME DOMINE, TIBIlame
libellum en qua par a; reaerentia,
dieare, TE que maximapere ra-

ga, vt eam, fine tanqaam addi-
éîfimi TIBIanimi meitçfleram,

fine tanquam afieiarum mearum

pæan: , firena frante exezlaere

(lignera. Tania çlt TV A ba-

. mani-



                                                                     

manitar, 89’ in aman, qui. TEad-r

eunt,, fatilitas, vt anima plane
eanfidam , byte, meiy preeibus a

TE [arum reliéîum iri; in qua

- etiam, vtfiera, me adiuuabit ip-

fum namen Euclidis, qui parent
eiuyfiientiae nette putatur, quam

’ quanti T17 faciar, eumillud deda-

rat, quad eximiae fini Rhum en in

primir erudiri valujjti, tum quad

nuper in marte Hazfinii najtri,
exeellentir Geametrae, magnum
iaéluram fafiam je indieajli. Ce-

terum 89’ illud TE vehementer

raga , vt me meaque amnia T70
fauare 89’ patraeinia eampleéîare,

89’ lita de me exdtimey, me jèmper

tantam aperam daturum de, vt
ne



                                                                     

ne T70 patraeinia videur indi- V

gaur, quanta animi ardare, Ut.
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felieitas, T7 I S que eximiiy. vir-
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cantingat, a Bea immortali ex»
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EDITORIS PRAEÉATIO

â E ëuclîdis Elcmenta omnibus,
cage quotquot ad mathcfin’di-

fcendam animum appel-
lunt, non legenda folum, (cd 8c fers K
rota cdifcenda elfe, communis olim fuit
magiflrorum huius artis fententia, 8c
hac noflra etiam aetate, in qua tan-
ta Elementorum Geomctriae copia
inflruëfi dicarn au abruti funins, omnes

mecum confitebuntur, qui in Eucli-
dcorum Elementorum leflioncqea qua
pareil diligentia font verfati. Nequç
hoc mm fufcepti operis amore , quam
idoneis rationibus induf’tus iudico,
quibus exponendis 8c bis id perfuadc-
re pofl’em, qui hacc Elcmenta mondain

- * lège-
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legerunt, & 60mm quoque crimina-
tionibus occurrere, qui, quum Eucli-
dis hos libros fine carptim fine cette
ofcitanter legerint, deinceps nefcio
quem Commodiofem in tradendis pro-
pofitionibus ordinem, quam facilio-
rem &beuiorem in demonfirationibus
viam iure defiderare poile fibi viden-
tur. Venim quia hotum argumen-
torum longior foret .traé’tatio, quam

pmefandi breuitas patitur: vnam tan-
tum rationem commemorafie fufliciet,
0b quam horum Elementorum leé’tio
tironibus non vtilis folum fed 8c necef-
faria cil dicenda. Scilicet omnes, qui r
poil Euclidis tempora aliquid in Geo-
metria fublimiori, vel in Mechanica,
Optica aut Afiro’nomia a fe inuentum

litteris prodiderunt, quemadmodum
demonfirationum fuarum plurimas ex
iis duxerunt, quae in bis Elementis ab
Euclide funt ofienfa, ira 8c faepe ad
corum tanquam fontes leâores aman»
darunt. Cuius rei quae fint rationes,

i l intel-



                                                                     

PRAEFATio
intelleân non efi difficile. Namqne
veteres Geometrae alium Auâorem
citare non poterant: quum multis pofi
Euclidem [coulis nemo fuifièt, qui tan-
ta arte detextam Euclidis telam retexe-
re, 8c Tub noua quadam forma tironum
oculis fifiere volnifièt. li veto, qui
nofirae aetati propiores fuerunt,. his
tantum exceptis , qui ipfi vninerfae

lmathefeos elementa confcripferunt, .
’ ad alium - elementornm Geometriae

feriptorem leé’toresfuos commode non,

pomerunt ablegare, cum alias 0b canf-
fas, tum 0b hanc potifiimu’m, quad
nullius Aufloris elementa Geometriae ’
aeque vulgata funt, arque haec Eucli-
dea, quae in omnes terrarum regio-
nes, fimul ac ad cas Geometria accef-
fit, perlata elfe confiat, 8c ex quibus
tanquam fontibus ceteri riuulos fuos
dcduxerunt. Œae caufia, fient ple-
rosque recentiorum Mathematicorum
impulifie videtur,’ vt Euclidea Ele-
menta, vbi opus erat, in demonfira-

donibus



                                                                     

PRAEFATIO
tionibus fuiscitarent, ita 8: cos, opi-
nor, qui poflhac feribent, commouebit,
cette commouere debet,,vt hune ve-
terum morem feqnantur. Œnm erg
go ad toc tam admirabilia excellentifii-
mornm ingcniorum inuenta aditus’
iis fit praeclufns, qui Euclidis Elemenï;
ris flint deflituti, vel coma] leé’tionem

neglignnt: neminem fore confido, qui
non intelligat, quum fit necefiarinm
mathefeos amatoribns, vt in Euclidea I
ichola tirocinium ponant.

(gite quum ira fiat, communivti.
litati me aliqno modo confnlere poire
pntabam, fi hosce Euclideos libros,
quorum exemplaria in nofitis biblio-
poliis inde ab aliquot annis defidera-
bantur, denuo edendos curarem. Vt
antem haec noua editio qnam pluri-
morum vfibus inferuire pofi’et: ope-
ram mihi dandam elfe intelligebam,
vt tafia exemplaria ederentur, quae
neque mole fua neque pretio emtores 4

l ideter-
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detcrrcrent. (mare quum ca 110mm
Elcmentorum editio, quam cximius,
dum vincrct, Geomctra, Ifaacus Bar-
rowius, innenis olim Cantabrigiac pa-
rànerat, breuitate ira fe commendafièr,
vt 8c in Germania typis qnondam re-
cufa, & plurimorum manibns hue vs-
qne trita cllèt: in animum inducebam,
huius cditionis aliqnod c-xemplar rye
pis itemm dcfcribendu’m dare. Sed
pofiea mutani confilium, quum pet.
’penderem, huic quamnis elegantifiià

mac cditioni indic tamen aliquid,
quod aliquos leétores ofi’cndere me-

minerim, 8c quod cditioni aliqna fa].
tim ex parte meliori locnm reliuquat.
SciliCet qui Barrowianam Euclidis cdi-
tioncm cum Graecis codicibus centu-
lernnt, non ignorant, in ca multarum’
propofitionnm demonfirationcs im-
mutatas, nonnullamm quoque omni-
no fublatas elfe, aliis, qnas Graecus
Euclidcs non habet, in earuqm locnm
fnbfiitutis. (110d quanquam apud

b mul-



                                                                     

P a A E F A’T 10

multos Leâores facile exculatnr bre-
uitatis fludio: lnnt tamen harum re-
rum intelligentes, qui id faâum non
elle mallcnt. Dicunt enim primo,
diliicillimnm elfe, Euclideis deman-
flrationibus alias fubfiituere, quac,
quum breuiores fint, genio horum Ele-
mentornm, 6c purae fimplicitati huius
,Geometriae aeque conucniant; idqne
iplhm illum celeberrimum Euclidis
.editorem fuo exe’mplo docuifiè in de-

monl’crationibus, quas plurimis leri
Il. propofitionibus adiunxit. Deinde
negant, illum , qui feEuclidem cdere
profiteatur, muncre fuo rite fnngi, fi
leâoribus alia tradat, qnam quac ipfi
legcrcnt, fi Graccis codicibùs vteren-
tnr. Œae, quum non exiguam veri
fpecicm habcre mihi viderentur; ne-
qne ego in tanti Viri opere aliquiçl im-
mutare audcrem: fiatui, de noua pror-
fus cditione Latina Euclidis paranda
mihi cogitandum elfe , quac Graeci
textus demonlirationes .fatis fideliter

a exhi-
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exhiberet, in cetcris vero Barrowia-j
nam brcnitatem, quantum eius fier-i
poiler , bimitaretur: r

Snmta itaque in manns praellantilT-I
ma Operum Enclidis cditione, quac
cura doëiiliimi viri , Dauidis Gregorii,
Oxoniae prodiit, ex ca textum Lati-
num definitionum 8c propolitionum
delcripfi ad verbum, pancifiimis * ex. ,
ceptis, in quibus fine fenlns fine Grae-
cus contextus aliquam mutationcm

.pofiulabar. Deindc perleé’ta vninscu4

iusqne propofitionis démouliratione,
eam fic reddere fi’ndui, Vt , femme e04

dem ordine, quo Euclides fyllogifmo-
mm fericm infiruxerat, totam tamen
demonfirationem in arâius quafi (pas
dum cogerem. Hoc autem quatuor
potifiimum modis efficcre volui, qui-
bus & lfaacnm Barrowium vfnm elfe
videbam. Nain primo 3:49am, qnam

b 2 Eucli-
’ Sunt illae prop. 7. L. 1. prop. 28. L. VI. Jprqp,

le; L. VIH. 8c prop. :6. L. XI.
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Euclides fingnlis propofitionibus (ub-
inngit, 8; in qua quidquid in propofi-
tionibus vniucrfalitCt enunciatum fuit:
ad fingnlares fehematnm appofitorum
lineas applicat, ipfis propofitionibus
inelufi, ita, tamcn, vt ne imam; cum
propofitione commifcerctur, fed vt
quacque propofitio abfolntum fenium
haberet, etiam fi inter Iegendum lit-
terae illac maiufculae, quac ad fchcma
referantur, 8c Ëxâsm continent, omit-
tcrentnr. (Etod ira fieri in pr0pofi’
tionibus mathcmaticis, faltim li tiro-
nibus feribatur, confultnm elle exifiio

’ me, proptcrea quad propofitiones ip-
fae memoriae mandandae fruit, non
autem earnm Éxâea-zç, quippe quac fo-

lis demonlirationibus inlctuiunt. Se-
cundo, fyllogifmorum maintes, quas
vocant, propolitiones, quac in ’omni
demonfirationc ex fupcrioribns fu-
muntur, 8: quas Euclides folet toti-
dem Verbis plerumque repctete, omifi,
indicaui rumen par numerus, alpha-

bcti



                                                                     

PRAEFATI-O
beti Graeci litteris in margine adferi-

’ pros, ca loca, in quibus cas, fi fpontc
non fuccurrant, leâor cnoluere pot-
eli. * Tertio pro quibusdam verbis
notas illas adhibui , quac apnd Mathe-
maticos dudum vin rcccptae funt.
Habent autcm harum notarum plerae-
que non hune folum vfum,vt tanquam
feripturae compendia tcxtum brellio-
tem reddant, (cd 8c, fi quis iis femel
adfueucrit, quod fieri potcl’t facillime,

menti in cogitando non cxiguo (une
adiumento, quia quantitatum, de qui-
bus cOgitandnm cil, mntuam relatio-
nem citius longe 8c diliinflius, quum
litterae vel vocabula, animo intuen-
dam praebent. Propterea veniam
mihi, in fpero, dabunt aequi leé’torcs,

qnod in X. Libre horum Elemento-

b 3 mm
* Videlicet homm mimerai-nm polierior deli-

gnat Libtum, prior huius libri propofitionem.

Pruterea defl fignificat definitiônem , ait.
axioma , 8: poll". poliulatnm.
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’rum quatuor nouis notis vins fui, quum

eae, quac in Barrowiana editione ibi
occurrunt, nimis incommodac fint.
EH enim earum vna altcri adeo fimi-
lis, vt inter legcndum facillime poi-
lint confundi. (Aure quum his, fine
leêlotnm incommodo, me vti vix poi-
le intelligerem, nequc apud alium Au-
&orcm alias ipfis pares reperificm: au-
fus fum nouas filas efiingere, quas in
liminc diéii Libri expofui. Perpaucae
quum fint, facile poterit leëtor earum
potel’tatem memoria retinere, placier-

tim vbi animadnerterit, cas ex initia-
libus litteris Graecorum, quibus. fuba
fiituuntnr, vocabulorum ’ deptergœ’
Ærüfaptrgæ, ai’Àayat, [cuiter inflexis litte-

rarnm dnélibus, vel lineolavappofita,
elfe efibrmatas. Œanum denique,
qnod mihi in contrahendis Euclideis
demonfirationibus nonnnnquam au-
xilio fuit, hoc cil, ’qnod quibnsdam
propofitionibns fubiunxi feholia vel
corollaria, in quibus eiusmodi propo-

litiones
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litioncs ofienfae funt, quac mnltorum
fequentium ’theorematnm 8c proble-
matnm demonl’frationes iterum tan-
quam principia ingrediuntur. ’

Sed practer haec feholia 8c corolla-
ria, vifum etiam cil alia addere, in qui-
bus ex Enclidis propofitionibus aliae,
quarum vel ad inuentionem, vcl ad
aliorum Auéiorum demonllrationes
intelligendas , freqncntiflimus vfus cil,
8c quac in vulgatis aliorum Auéiornm
Élementis Gcomctriae habtentur, fine

longa ratiocinationc colligentur. Ple-
raque horum feholiorum eBarrowiana’

editione hue translcripfi , nonnulla,
fedperpauca, ipfe addidi. Nam orna
nium horum fcholiorum numerum
medioçrem elfe volni, memor quippe,
non theiaurum geometricarum proa
pofitionum mihi condendnm, fed
Elementa ’Geometriae cdcnda (nille.
Singnla autem haec fine fcholia, fine
coronaria, fine a1ia,.quae in Graecis

b .4. exem-
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exemplaribus harum Elementornm
vcl amnina non leguntur, vel faltim
aliis in lacis, demonfirationum can-
textui interfperfa, reperiuntut, afieri-
fcis notaui. Erunt farlîtan, qui mi-
rabuntnr, cur talibus propofitianibns
fchaliarum’titnlum adfcripferim , qui-

bus corallariorum patins nomen can-
uenire cxifiimabunt. His antem re-
fpandeo, me in bis qnaque minntiis
ad indalem Euclidei apcris, quantum
pollen], accedere valnific, in qua vi-
dea,eas fera falas propofitianes corol-
lariarum vel regarnirai titulo infigni-
tas elfe, quac, quum in demonlltatio-
ne alicuius thearcmatis vel problema-
tis obiter afienfae fiat, dein ex ca qnafi
excerpnntur, 8:, abfoluta demanfira-
donc, feparatim enunciantnr, qua ea- i
rum ad fequentes demanltratianes ex.
Âpeditiar’fit vins. (mati tandem ad
fchemata attinet, ligna incifa, ctfi cn-
raui ,th ca illis , quac Oxanienfis Ope-
rum Euclidis editio habet, fimilia client,

ï fatcor
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fatear tamen, nos illarum non affequi

potnich elegantiam. , I
Haec funt, quac de infiitnti operis

ratiane leé’torcs manere valni, 8c ex

quibus fatis, opinar, apparebit, me
omne confilium aperamque in hocin-
tendifie, vt. 8c vernm 8c integrum En?

l clidem ipfis-in manas tradcrcm. Vt
autem hi, qui ad eius leéfionem pri-

mum accednnt, aliquam eius natitiam
alfcrant, non erit aliennm, huius Gea-
metriae ideam breuiter adnmbrarc.
Tatnm hac opus duabus confiat par.
tibus, quarum altera contemplationcm
fuperficierum, airera folidornm com.

l pleélitnr. Et in quatuor quidem pri.
mis libris tradnntur, quac .figuris plas-
nis, circula puta 8c reâilincis,abfolute
fpeéiatis canneniunt, 8: quac ad earum

aequalitatem, ac angularnm latcrum-
que in illis magnitudin’em cognofccn.

dam conducunt. Sextns liber de fimig-
litudinc figutarum planarum agit, ea-

rum-
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runique, item angulornm 8: reâarum
linearum, ad le inuicem ratianes inne-
liigare docet. Eius gratia in quinto
libra tradita cil proportianum, quac
inter magnitndines elle pallunt, vni-
uctfalis &ewgla. Hifcc prima pars hu-
ius Geamctriae abfoluitur. Solida-
runi contemplatia commenfnrabilium
&incommenfurabilum notitiam tequi-
rit, ad quam daé’trina de numeris opus

cil. Eorum itaque librarum qui lex-
tum fequuntur, tres priores de nume-
ris capiafc exponunt, ac ab id arith-
metici vacari laient. Decimns reflu-
rum linearum & [patiarum irrationaÀ
hum, hac cil, datis reê’tis lineis vel
fpatiis incammcnlùrabilium, daé’tri.

nam tradit. Pofircmi quinqnc in fa-
lidarnm contemplatiane verlantur, 8c
’ca dacent,qnae ad illarum tam dimen-

fiancm, quam propartianem 8c in fc
inuicem infcriptianemlpeêtant. Nnnc
reliquum effet, vt fingnlarum etiam
librorum argumenta commemararcm.

Sed
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Sed praetcrquam quad hac enarratio-
ne facile carerc patcrunt, quibus ani-
mus cil, integra haec Elementa a ca-
pite vsque ad calcem perfpicere (quad
vt titanes faciant, maximopere fua-
deo): verear, ne, fi ca percurram,
haec praefatia, quac iam praeter api-
nianem langiufcula faëla cil, iuftos li-

mites cxcedat. Vnum hac addam,
fi banc mcam aperam daéiis viris pra-
bari intellexero, curaturum me elfe,
Vt Euclidis LiberDatarum, Thcadofii
fphaerici, 8c Archimcdis Geametrici
libri eadem, qua haec Elementa, ha.
bitu vcl’titi pal’thac in lucem prade-

ant.

Hem



                                                                     

Haie: errare: apeurant, qua: "patin: [affiche
qurebmdimur, Left’ar w calame fic

earrigat, rogamw.

Pag. 6. lin. l7. uni, feribatur une.
P33. u. lin. vltima poli [mamies feqni debent luce

verba , cum redit AC, 8C initia «1145:3.

Pag. t9. in fchemate prop. i9. alteri extremo kalis
trianguli adfcribatur littera B.

pag. 6;. lin. antepenultima, cannerait, feribatut
amarrant.

pag. 6s. lin. 19. LH, kribatur KH.
Pag. 68. lin. 6. AKC,fcribatur ARC;
Pag. 12L lin. n. earum, feribatur earum.
Pag. 160. lin. 24- XXXI, fcribatur XXXIL
pag. 26°. lin. 4. AB , feribatut A84.
pag. 264 in margine fnppleatur r.
pag. 307. lin. 29. Apotamae, l’crîbatur Apex";

pag. 310. lin. 16. AC, feribatnr A8. .
pag. 334.. lin. 14. purifiant , feribatur panama.
pag. 348. lin; 27. Sint. ’fcribatur Si fiat.

pag. 367. lin. u. deleatur; .
pag. 402.1in. sa. earum, faillant: 4 in ü: angule-

mm.

ELEMEN.
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ELEMENTORVM
iEVCLIDlS-

LIBER I.
********’****’Ffi**îf’fi**!

DEFINITIONES.
L Punëîum cit, cuius pars nulla en.
2. Lima autem cil: longitudo non luta. ’

A 3. Liman: Vera extrèma
C D (AtB,Ve1D.C)l’unt
V purifia. I* 4.» Retz: quidem ligua

AB cit, quac ex aequo [na interiacet panera.
5. Superficie: autem cit, ’quod’longitudi-

hem ô: latitudinem tantum habet. .
6.- Su erfieiei veto extrema funt lineae. r I
7. Plana quidem fiperfieie: cit, quac ex

aequo fuas lineas reâas interiacet.
8. Plana: vero angulur cit

i duarumlinearum, in plana
I fefe tangentium, ô: non in

a - direétum iacentium, mutua

inclinatia. l9. Quando autem lineae DE, DF, angulum
comprehendentes , reflae fuerint, engaina ipfc

EDF appel-iam: reflilimm. ,. .
.. ’ . 4 A to.jQuum



                                                                     

EVCLIDIS ÉLÉMENT.

C la. Quum veto reflet linea
CG, fuper reâam lineam AB
infillens, angulas deinceps

B AGC, BGC inter fe aequales
fecerit : "au; elt vterque

G aequalium angularum ; 6o
quae infiliit refit: linea CG Aperpendieularir
vocatur ad eam AB, fuper quam infiliit.

i ’ u. Obtufiu angulur A CB
elt, qui maior elt refila.
12. Arum: autem A C D,

D qui cit reclo minor.
C 13. Terminus cil, quad ali-

I cuius cil: exrremum.
I4. Figure eli, quac aliquo

vel aliqnibus terminis com-

prehenditur. i
15. Cireulu: eli figura plana,

A D vna linea ABCDA compre-
henfa , quac eiremnferemia appellatur, ad
quam ab vno puntio E earum, quac intra
figuram funt politu, endentes onmes reflue
linea’e, EC,’ EA, inter le funt aequales.

16. Hoe autem pnnâum E natrum cireuli

nuncupatur. , A i17. Diameter veto eireuh’ ell reEla quaedam
linea AC, pet centrum E duâa , à: ex vtraque
parte circuli circumfercntia ÀBC DA termi-
nata. Quae etiam circulum bifariam fecat.
- 18. Sentieireulm eût figura ACBA compre-
henla fub diametra AC, tôt ca circuli circum-
ferentia ABC , quac a diametto intercipitùr. .

v 19. Regi-

o
.-



                                                                     

mana 1. a i.v r9. Reêïih’neae figura: flint, quac reéiis li-

neis comprehenduntur.

’ 20. Dilemme quidam, quac tribus.

et. ,andrllaterae, quac quatuor;
2:. Multilaterae veto, quae’pluribus, quam

quatuor’reéiis lineis comprehenduntur.

I 23. E dilateras autem fia
guris, aequilaterum friand

V q galant A cit, quad tria laa
tera habet aequalia.. .

v 14. Ijàfiele: autem B,quod
duo tantum aequalia habet

latera. -

i , 2;. Sunna»: C Vera,quad tria lutera habet in

aequalia. *
:6. Adhaec, e trilaté-

ris figuris, refinngulam
quidam "languirent efi
A, quad refium tangua

lum, habet. l27. Amôlyganinm autem

B, quOd habet angulum
obtufum. - L

18-0999111147»: C Vera,

quad très habet angulosacutos.

.5 . A: 29.13



                                                                     

4 EVCLIDIS ELEMENT.
29. Efiguris autem’quadri-

B C lateris, quadratum quidam
cil: ABCD, quad-ô: aequila-

A , terum cil, ô: reâangulum.
E t 30. Oblongum E, quad ire-

&angulum quidem eli, let!
non aequilaterum. .2

31. Rhumato- A, quad ae-
quilaterum quidem cli, fed
non reéiangulum. i
32. RbambaiderGHML,

H M quad habet oppafita à la:
6:7 tera ô: angnlos inuicem ae-

L qualia, fed nec aequilate-
I mm en, nec reciaiigulum.

ü 33. Reliqua autem quadri: ,
latera, praeter haec, vocen-

G N tur trapezia. Vt GNDH.
A 34. Paradelae rcéiae lineae

A, B flint," quac in codem

B I. iaçentes plana, [arque ex

produflae, in neutram libi eaincidunt.

. I l
maque parte in infinitum

POSTVL’ATA. 1 Ç
i. Poliulatur, a quouis punâo ad quoduis

punéium rectaux lineam ducere. ,’

2. Item, reâam lineam finitam continue in
direâum producere.. ’ 7’

3- Item, queuis centra a: htterüa’llacircua
lum defcribere.

Ç . COM-



                                                                     

LIBRE 1., , q,
,- TCIOMMVN’ES No TIONES,’

a a... AXIOMATA.
’ x. Quae eidem aequalia, inter le funtcaeï ’

qualîa. " f A .2. Si aequalibus aequalia addantur, tata
, funt aequalia. I I ’ . k

3. Si ab aequalibus aequalia auferantur,.reJ
liqua funt aequalia. I
v 4. Si inacqùalibus aequalia add’antur, tata

innt inaequalia. A
5. Si ab inaequalibus aequalia (vel ab, maqua-i

libre: inaequalia )’auferantur, reliqua funt in-
aeqnalia. * Et id quidem, quad ex maiori
macquahum, demtis aequalibus, relinquitur,
mains elt; quad veto, demta maiori macqua-
Hum ab aequalibus, relinquitur, minus cil.
5- 6. ,Quae eiul’dem (22e! aequalium) fun: du-.
pliçia,’ inter le .funt aequalia. * Idem de vt-
çttnque aeque multiplicibus intelligendum cit.

7. Quae eiufdem ( ne! aequalium) l’untdi-
midia, inter le aequalia funt. * Idem de vt-
cunque aeque fubmultiplicibus intellige.
8., Quae libi mutuo congruunt, funt aequa-

lia. , L’. * Hue axiomavîn. métis. lineis 8c angulîs valet
conuerfum: fed non congrudnt aequales fi-
gurae. nili 8: limiles fuerint. Ceterum con-
grue" dicuntur, quorum partes applicari
partibus fic pullula: , vt tata enndem locum
occupent.

9. Totum fila parte mains cil.

A3 10.- Omnes



                                                                     

6 EVCLIDIS ELEMENT.
Io. bmncs anguli reéti inter le ’aequalev

-funt. .

B n. Si in duas refilas li-
c neas AD, BC refila BA

incidens angulas interi-
ores BAD, ABC,& ad

eafdem partes. duobus
métis minores fecerit: duac illae rectale AD,
B C, in infinitum produâae, coïncident inter
a: exea parte, ad quam film: anguli duobus

mais minores. . Iu. Dune reflète lineae fpatîum. non canin
prehendunt.

t3. * ane tomm aequale eli omnibus fuis
partibus limul fumtis.

14. .* Quai! vnbaequalium mains vel minus
cil, idem à: alter-o mains vel minus cit. Et:
quo vnnm aequalium mains cit vel minus ,’
codem alterum quoque mains vel minus cit.

In hoc libre none, quibus breultatis caul’a
vtimur, hac fer-e funt.

2 Nota: aequalitatem. E. g. Ang.A:B:C,
legs, angulus A aequalis eh angulo B, 8e hic
angulo C. Sed faepe trium quanti-arum hac
nota innaarum primam etiam tertiae aeque.
lem intelligendam elle pet ax. x. fupponitur.

? nota: maïoritatem. E. g. Re&a A BmC D: .
filage, méta AC maior eli quam mêla CD.

.d.



                                                                     

LIBER I. a
«( notai: mînoritatem. AmB, lege A minot cil:

quam B. ’
4-- notat duasmagnitudines pluresue, inter quas.

haec nota reperitur, inn,&im fumendas elle.
E. gr. A-l-B, lege, A vna cum B.

-.-- nota: fubtrafl-ionem. ’ E. gr. Rçaus -r- ang.
ABC, lege, ExcelTus mai anguli friper angu-
lum ABC , vel , vt vulgo pronunciant, même

minus angulo ABC, i
A notat triangulum. ,ÂCq nota: quadratum a re&a AC del’criptum

vel cuius latus cil refis AC.

le.Êjihxmil Il!* ëx «Il»
l

A4. PRO-’



                                                                     

t EVCLIDIS ÉLÉMENT.

a. 3. poll.

p. x. poli.
Iy. 15. def.

à. l, ex.

z. :3. def.

a. t. poli.
il. l. u.
à; a. poli.

u 3. poll.

PROPOSITIO I. PROBLEMA.
Super datant alium terminatam AB trian-

gulum uequilaurum conflituere.
C Centra A,Ainteruallo A

B defcribatur * circulus
BCD; sa rurfus centraB
interuallo B A circulus
ACE; à: a punâa C, in
quo circuli fefe mutua

feeant, ad punCta A, B ducaan reâae CA, CB.
(àuoniam igitur 7 AC:AB, &BCzBA:

erit A C::B C. Quare trcs rcâae AC, AB,
B C aequales funt: Bit igitur A CB triangu- -
lum aequilaterum ’ fuper AB confiitutum.
Quad Erat Faciendnm. ’

. PROF. IL PRO.BL.,

Ad datumpunéïum Adam: reflue BC aequa-

lem "Barn onere.
Ducatur reâa AC; et fuper eam confiitua-

au” triangnlnm aequilaterum AD C; ô: pra-
ducantut 9 DA, DC adE de F. Dein centra C
interualla C B defctibatur t circulus GB H , ô:
rurfus centra D, inter-nana DG, circulus GIK.

Qua-



                                                                     

LIBER. .1s . . n. à:
Quoniam igitur*Dl::DG, 60 DA:DC,x. tç. def.

eritF AI:CG. ’Seti’CB Ergo A Bief-
Alz’CB. Q. E. F. 4 v ’2’ Î.’ .ÎÎ’

PROF. III. PROBL. V
Datir duit du: refît? inde-

quuliôur, A ë: BC, a ma-

. iare B C auferre refluai ,
C aequalem minari A.

Panaturg ad punântë. a. l.
reéia BD:A , ô: centra
B interuallo BD dcfcribaq

tur° circulus DEF. Et, quoniam ’4’ BE;BD,°’ 3- P0";

a e Azu D, me BE::A. Ergo ab BC ab- m5413,
lata cil 13E, minori A aequalis. E. F. a. l. ax.

PROF. IV. THEOREMA’.

J . . D
B C ’ E FSi duo triangule ABC , DE F babuerhit duo

lutera, 431140614! lateribur aequalia , alterna: alte-

ri (ABzDE, sa AC:DF), (f angulum A
aequalem angula D , qui 46 aequalibus reéïir
eamprebenditur: babebunt a" bafm B C ôufi EF
aequalem; if triangulaire ABC tri: triangula
DEF «quia-5 3’ reliqui anguli B, C, reliquü
larguât E, F aequalvuntur, alter alteri, quiôur
aequalia laterafiibtendu’ntur (B :E”,’& szF ).

Nam fi triangulum .ABC applicetur trian-
gulo EDF , pofito purifia A friper D , a: rît;
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16 , EVCLIDIS ELEMENT.

ç. hypoth. AB fuper DE: quia A 82D E7, cadet” pun-
v- 8- tu &um B in E. Congruente autem recta AB,

reâae DE: quia ’ ang. A :D, cadet" refila AC
in DF; ô: T quia A C:DF, puné’tum C cadet"

in F. Iam li BC ipfi E F non congruat: ne-
Celle cit dune reflue comprehendant fpatium;

’ a. 1:. u. quad fieri nequit’. Ergo balis BC congruct
bafi EF, &ergo l’BC :EF. Quareôr tata trian-
gula ABC, DEF’congruent , ô: aequalia erunt;
itemque anguli B ac E, nec non anguli C ac F
congruent, de ’acquales emnt. Quod État
Demonltrandum.

. mon V. THEOR.
Triangularum ififielium

ABC au uli ad bajîn ABC,
7 A C B , un: inter je aequa-

le: ; à) produèïi: aequali-
bur reéïù AB, AC, aiguh’

inter fi aequaler. .
G Sumta enim in relia B-F.

puncîo quolibet D, fiat z
AE z: AD, a: ducantur reëiae CD, .BE. ’

Quoiiiam ergo inytriangulis A BE ACD.
la canth- elH’ AE:::AD, &"AflzAC, à: angulus A
Z: A??? communis: erit’ang. ABEzang. ACD, à;

ang. BEC:aug. BDC, à: BE:CD. Quum
autem



                                                                     

mura I. nautem’l’AEzAD, &"AC:AB,ideoqueIsp, 3 n,
ce: BD: erit in triangulis une a BDc- ’
ang. CBE :: ang. BCD, de ang. BUE: ang,
DBÇ. Sed crawl ang. ABE:ang.ACD. Ergo 1.?" dut
Fanguli ad bafin ABC, ACB aequales faut, item
Englqli l’abbali GCB; FBC aequaICS fume » Q.-

” Scèalium. Hine omne triangulum acquîme-

rom e11 quoquc aequiangulum. i

PROF. V1. THEOR.
D Si trianguli ABC du

anguli A B C , A CB fin!
inter je aequale! : lutera

B 4 ÇA B, A C, aequalibu: an-
gulir fidtenja, inter fi aequalia arum. Il

Si enim non elt AB r. AC, vtrauis A3)
AC erit. Fiat ergo a BD:AC, &ducaturCDQ. a. u

In triangulis ergo DBC, ABC cit BDzAC,
ô: BC lattis commune, 8U ang. DBÇ z ang. h 11”?) "-
ACB. Quareç triangulum DBC: triangulo’ ’
ABC, pars toti. Quod Ell: Abfurdum”. N°114 4. l- .
clic ergo refila AB reâae AC inaequalis; ergo’"’ 9’ a.

.aequales fnnt. E. D.
* 84-601mm; Hinc omne triangulumaequîangu-

lum cit queque acquîlatetum. * i’

PROF. VIL THEOR.
Super candeur rufian: AB dauba: inde»: re«

ai! AC, BC dune aliae radia: Al), BD aequale:

-.airera allers; cardent termina: hiberner, (

. v



                                                                     

g; EVÇLIDIS ELEMENT.
h :AÇ, ôz BD :BC) non conflitumtur 4d aliud

panifiait D arque aliud. C in tardant Ferrer.

C C ....... DD ., -.C - ,*’ I" 1. Z.B A]; A . B* 1. Cafiu. Si punâum D flatuatur in AC:
3. 9. u. liquetâ nonIefTe ADI: AC. A

* 2. Cafl Si punâum D ponatur intra triani
- gulum ACBÂ ducat’ur CD, à producantur BD

A 5- ï- ;ad F,&BC ad E. IamfifitADzAC: eriU
gang. ADC z ACD. Sed fi BD 1338-: erit B

u» 9- 55 14- ang. ECD z FDC. Ergo ang. ACD’ àFDC,
ax’ ôz multo magis ang. ECD ) FDC. E. A.

’ 3. Ca]: Si D fit extra A ACB: ducatur re-
N fla CD. Iam fi fit AD z: AC: erir ’ ang.

ACD :- ADC. Quare ang. ADC D * BDCB,
. a 4 61 muîto magis ang. BDC ) DCB. Sed quia

etiam ponitur BD : B C: erît’ ang.lBDC:j
D c B. Q. E. A.

Ergo non potefl cire AD z AC, à: fimul
V’BD ; BC. E. D.

PROF. VIH. THEOR..  
.4 Si duoîtridn ula ABC,

A D Ac DEF baôeanÊgduo 11mm
D AB, AC, duoôu: lateribu:
’-. DE, DF acquqlia, alte-
B mm alteri, babeant miam

B C E F ôafin BC 6411 EF aequa-
lem , angulum quaque A angquD aequalem ba-
lbcbunt, ab argualibzu reéîù comprtlnnfum.

Si

9 .
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Si enim A ABC applicetur A0 DEF, &-

puné’cum B ponatur in E, à: reâa BC fuper re-
âam EF: cadet A punâum C in F, quia’F BC in
:E F. Iam fi punflumA non caderet in-D’, I 39°
fedin aliud, velu: G : fupereadem recîa EF dua-
bus iisdem mais ED,FD"aliae duae reâae EG,
FG, aequalesfl, altera alteri, habentes eofden; ’
termines, conflitutae effent ad aliud punëtum
G &aliudDin easdem partes. Sed hot; fieri ne- I
quit’. Ergo punétum A cadet in punâum D, y. 7, L
8: ergo congruet latus BA lateri ED ; .& latus
AC lateri ’D F ; quare 8c angulus A congruet
angulo D. Ergo A 311g. A z D. Q. E. D.’

* Scbol. 1. Hinc triangula fibî munie aequilatèra
etiam fibi munie aequiangula fiant i. à. 4-. "ï.

* 8:60]. 2. Triangula, fibi ,mutuo aequilacera
aequantur inter fe ê.

PROF. 1X. PROBL.
» - Datum angulum "fifi

Imam BA C bifariam fi-
cary.

Sumatur in tafia AB h- . a,
punâum quoduis D, à: i
capiaturI’IAE-zAD, 6:1 3* L il M

. i ducatur DE,- fuper qu’à
fiat triangulum aèquilaterum DFE. ’ Ducatuij

AF. Dico AF bifariam fecare ang. BAC.. l
Quoniam enim efl AE z AD, &AF latus ’  U *

commune, ô: bafis EF z.” bafi DF: cite ang. m «mût. .-
EAF:DAF; ’ Ergo AF bifariam fecat alu-Ï a?!
galum BAC. Q. E. F. i ’ I * ’

f Scbol.



                                                                     

il, EVCLIDIS ELEMENT.
* Scbaliam. Hinc pater, quomodo anguliis recarî

poŒt in aequaies partes 4, x,l6,;2 &c; fingulas ni-
mirum partes itemm bifecudo. Methodus verà

i méta 8c circule angulos fecandi in partes aequales

-:-t35nu

v. 23. clef.

Q. confit.
x- 4- b

quotcnnque, e. gr. 3, y, 7, nul]: datur.

PROF. X. PROBL.
Datam raflam h’neam terminatam AB bifqn

fiamfimre. ’ AC Fiat fuper AB’ A acqui-
laterum, ù bifecetur” ang.
ACB rafla CD. Dico , re-

’ &am AB bifecari in pun-
- I &o D.A B Nam°AC:BC,&CD
, . D lams Ais ADCiôcBDC
commune, à; ang. ACD z BCD 9. Ergo x
AD z DE. Q. E. F.

PROF. XI. PROBL.
Data: raffut lima: AB, a punéîa in 1’ij data

C, 4d rafiot angulo: rcffam [imam dupera.

Sumatur in reâa A C
punétum quoduis D, à:
ponatur’i’ CE:CD, à:

conflituatur N fuper DE
A aequilaterum DFE , ô:

A D C E ducatur reéîa FC, quac
erit reflae AB ad anguios reflos’. .

Quonîam enim in, AiéiFEC & FD C * eft
’ CE:CD, 6:5 EFzDF’, à: FC Communis;

ang; VECF :DCF. Ergo8 angùli ECF, DCF.

reéli flint; Q. E; F. .f k ” ’ PROF."K.
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PROP. XII. PROBL..

Super dans»: reÆam Iincam infihitam AB, a
data panât; C, quad non (Il in adam, perpendi-
palan»: Zinc-am reflam durera. v

c C Sumatur ex airera par-
te reâae AB punâum
quoduis D, ô: cenrro C

. . interuallo CD defcrib’a-
AD B (un! circulas EDF , &- b 3- [’03-
feceturë reâa EF. bifariam in G. Ducatur re- i ’°’ L

fla CG, quac in AB erit perpendicularis; A

.I Nam duûis reflis CE, CF, (iuoniam ” EG a. confir.
:GF, à: CG communîs, 6:3 CE: CF: erifl î’8’5i d’3:

ang. EGCzFGC. Ergo CG dt in AB per- . i .

pendieularis fi F. u. Io. def.
PROP. XIII. THEOR.

Bl A Si refit: AB infiflmr
reflue DC, fada: (ma
1110: ABD, ABC: ml

B C and: "En: farter, val
duoha refît? aequalfl. .4
, Si enim ang. ABD:ABC: duo A hi anguÎi a. ,10. clef.
reé’tî funr. Sin minus: iducatur P a punéto th "in
reâa BE in DC perpendicularis. Quare arïg.
ÇBE -4- EBDA z 2 métis. Et quoniam CBE
:° CBA-I-ABE: etit’ CBEl-i-EBD z CBA y. 2. 3x,

. -l- ABE 4- EBD. Item quoniar’n ang. DBA 5- 15 a" v
:ABE-l-EBD; ejrit v DBA 4- CBA:CBA ” un a
4- ABE 4- EBD. Ergo à DBA -4-«.CBA z,
CBE --I-- EBD z: grçâjs. . E.;D. . V l .;

. - l l. Srbol,
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559"?

. 1. poll.
1;. x.
hyp.
3. ax.
9. ax.

13. x.

x. 3. ax.

r6 iEVCLIDVIS ELEMENT.
* I. Sahel. Hînc fi vnus angulorum EB D reflus

fit: alter EBC etiam reâus cric. Si ille ABD obtu-
fus: hic ABC acutus erit; &comra. l ,

’a. Sahel. Si plures reâae quam vna ad idem
punâum eidemi même infifiant: anguli fient ’duô-

bus reEtis aequales. . ’

PROP. XIVATHIEOR. I ’
Si ad aliquam raflant

.E A B, Cf adpunéïnm in
"fin" m B, dime reflue B C,

C B D BD, non ad cardan: par-
te: prfitae, facianç angula: deimep: CBA, DBA,
duobur rem: aequaln: ipjae rafla: BC, BD in

f

. direéîum fifi inuitem erunt.

Silenim BD non fit in direétum ipfi CB;
fit ’r ei in dirêâum quaeuis’BE. Ergo e 311g,

CBA 4-ABE :7. reélis. Sed à: CBA 4- DBA
:” 2 mais. Ergo CBA ’-i-’ ABE z CBA 4--
.DBA. Ergo’ang. ABEzDBA. W E. A.

PROP. XV. ’THEOR. W
, SiduaaraéîaeAB,CD

* ’ mutua firent in E:angulo: ABC, DEB ad
E venin»: fadent intar- [à

D aequalia.’ B Nain? ang.AEC-i-*
. V AED z 2 mais z DEB

-l- AED. Ergo k ang. AEC : DEB. Q.

E. D. .Ë 1, Scbal. Hinc manifeüum eff, quotcunque re-
flîs me inutuo feeantibus, angulps ad pun&um
feëtionis aequales cire aimais- ’ * H ’

l v i a. Srlzol.
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S a. Sabot. Et ergo omn’es anguli cire: vnum

punâum confiituti efliciunt. quatuor reflosl
* 3. Sabal. Si ad aliquam reâam lingam A8.

arque ad eius punflum E, dune mît-ne EC, BD non
ad easdem partes fumure, anguios ad verricem
ALC , DEB aequales feeerînt: ipfae même CE, El)
in direâum fibi inuicem étant.

Nm z mai 24’ AEC-â-CEBz-"DE 84-41.!3-1-
CE8. Ergo °* CE, ED fun: in direflum. "A FA au

* 4. Sahel. Si quatuor naze 13A, EB, BC, EDab ,0 ,4.- I.
vno pun&o E exeunres, angulos oppofitos ad veni-

, ceux aequales inter fe fecerint: enim: quaelibet
duae Iineae AB, En, 8c CE, ED in direflum 9013m2.

Nam qui; ang. ABC 4-- AED -1- cm: 4- 13m3 ï; mugi
: le 4 re&is: cric mac-4- AED :v DEB 4- CEB A 275,;
:3 a. mais. Ergo CEDSc A1513i (un: teflae lineae. 5- 7- ax.

. w a. 44. l.PROP. XVI. THÉOR.
Omni: trianguli A B C

une latere BC Produéla
ad D: angula: extarior

D ACD maiar efl nimbât:
I, x inuriaram Cf appofito-
: mm BAC, ABC.
j ’r Secetur AC bifarîam

ï fin E,&du&are&aBEz’;.m.r.
producatur ad F, ê: ponatur”EF:EB, a; du- » 3. z.
(mur FC. Quoniam igitur AE:E C, ù EB. "
:EF, 3c ang. 3 AEBzFEC: erit ang.’ BAE 9- 15°1-
: ACF. v Sed ang. ACD») ACF. Ergo; g; :3.

a ang. ACD)BAE. Ion. un.
Eodem modo , fi B C bifecerut in I, 8c reâa

AI producatur, donec 1H :IA, 5c iungatur

B H C ,
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HC,.& producatur etiam AC ad G,.’dèmonffra-’

bitur. eiTe- ang. BCG , vel ACD D ABC.
Q. E. 1).

h V PROP. xvrr. "mi-:011. l
Omni: trianguli AB C duo angùli dauba: ra-

ffi: fiant minorai, quamodocunguc filmti.
V v A Producatur enim BC ad

D. Et quia ang. ACD,
)F ABC: erit ACD 4-4D C B ACE S ’ ABC 4- ACB.

Sed ACD -l-A CB z E z métis. Ergo ang.
ABC-FACB( ’ 2 reflis. Eodem mode, pro;

’duéta CA, demonflrabitur eiTe A C B -I- C A B
’( z mais; item, produâa AB, efi’eiCAB -i-

AB C( z mais". E. D.
v ” r. ScboI. Hinc in omni triangulo, cuîus imus
Êngulus, efl reâus, vel obmfus, reliqui acuti
nm. A

A * 2. Sahel. Si reaa AE cum
alia CD angulos inaequalec
facîar, vnum A ED acutum,

D 8c alterum AEC obtufum:
i ’ limez perpendicularis AD,. ex quouis eius ’puné’co A

i a. l0. 8c u.
def.

a. I7. l.
a. s. x.

ad aliam main CD demiflâ, cadet ad partes angulî;

acuti AED. .Nam fi AC, ad partes ariguli obtufi dufia, dicntur
perpendicularis: in A AEC erit ang. ABC-FACE
D’ a reüis. Quod fieri nequit e. a

* 3. Sahel. Omnes. anguli trianguli aequilateria
Ê: duo anguli trianguli ifofcelis ad bafin, ’- acutix

nm. . a - PROP.



                                                                     

Lin-En I." A ’19
PROP. xvm. THEOR.

0mm? trianguli A B C maïa: latta AC ma.
viarem angulu’m ABC fiâtendit.

A Quum enim AC D AB:
fiat: fr AD:AB, ô: inti-1: 3. I.

à gatùr BD. Iarn eft"ang."’ ’6’ L

CADBDACB, étang.*ABD :9 ADB: ergo ang.ABDD 7° ACE, ôz
a petiori ang. ABC D ACE. « Q. E. D.

DPROP. XIX. THEOR. I
0mm: trianguli ABC maiori angqu B maiu: .

latin AC filètenditur.
Si enim anËg. BDC , nec tamen

AC)AB: auteritAiCZAB, A
C autAC(AB. SieiïètAC: . V

A BAR: foret ang. B:4’C; contra 4,. 5. r.
hypothefin. fiÈt fi AC (A8; foret ang. CDÜ "0 13- n
B; etiam. çqntra hypothefin. Ergo AC D
AB. Q.B.D.i »- ;-

4,121101). XX. THEOR. a
amuï! trianguli ABC du latcrafimt "mon ,

reliquo, i quomodomnqwfilmta. . ’
D i Sumantur BA, AC, 6:

a. s. .
x. un"...

w

in produéià BA capiad
tut a AD: AC ;. ducæ a. 3. l.
fur DC. Ergo angulus
ADC :43 ACD. Sed 19- 5o I-
àng. BCD D V, ACD. g; 3;; in

A Quare BCD D ë BDC. a. confit-.8:
Ergo a BD D BC, ideoque quum BD’: RA 5’ m
4- AC, erit 13A -l- AC "D580. Endem mo-ê’ 14’ m

. do ofiendemus eflè AB -l- BC D AC, à A0
4- BCCD AB. E. D.

B z PRO P.
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z. 16. 1.

:0 *EVCLIDIS ELEMENT.

PROP. XXI. THEOR.
Si a ter-mini; B , C vm’ur lateri: trianguli

iABC duae reflua BD, CD. futur conflituantur:
ba: reliqui: duabu: trianguh’ AB C latariâuiv
AB, AC, minora quidçm arum, angulum une
BDC maiorm, quam A, rampraheudmt.

A i Producatur enim BD
E ad E. Et quum ABE fiat

. A: eritAB-l-AED?
EB; ideoque 9 A B 4-
AC D EB -l-EC. InA
BDC efl CE-i-ED D?

a 13 C CD; idcoques’CE-l-
EB D CD 4-- DB. Quare multo magis AB
4- ACDCD -l-BD. E. Imam.

Angulus BDC D A CEDD A A. Ergo 65
mg. BDC D A. . E. IIdum.

.PROP. xxn. PROBL..

x.

E tribu: "gît, qua: tribu: rec’ïù dam A, B,

C, fint aequaler, triangulumconflituere. 0,90!"-
tn autem duar, maman: fumait, maigre:
"ligua.

P0111.



                                                                     

LIBE-R L A i a.
Ponatur reâa DE, finira quidem ad D, in- .

finitavero verfus E, 8: fiat,’ DF: A, ô: F Cm 3- 1o
z B, ô: G H: C. Centra F interualloF D
defcribatur,A circuius DKL, item ’centro GÂ- Se PN-
interuaiio GH circulus HLK; 6: ducantur
même K F, K G.
A Quoniam ergo P KF :FDz’ A; 4&6th ’5’ «5.7

:FGHz’C; &GFz’ B: éx tribus reflisv’ con ’ l

K F, GK, GF, tribus A, C, B aequalibus, côn- i

fiitutum cit triangulumKGF. E- F. x

PROP. XXIIII. PROBL.
Ad datant rufian:

C A A Alizé? ad datunz in ou
u umA, datoan u- A

F11; reéîilineo D C E (En.

gulum reflilinewn ae-
qualem confiture.

Sumzmtur in vrraque reéta CD 8c CE pun-
dia quaeuis D, E, sa ducatur méta DE, à: e tri-
bus reâis lineis, quac tribus CE, CD, DE zie- i
quaies fint, conflituatur ’A AHF, ira vt AFa. 22.] r.

:CD,&AH:CE, &HIFzDE. .
Quia ergo AF:CD, &IAH :CE, ô: ba-Ï ’

fis HF z bafi ED: erit ang. A z" DCEJr. 8- k
Q. E. F.

PROP. X XIV. THEOR.
Si duo triangula ABC, DEF babeant duo la:

tara AB, AC duoôu: luteribu: DE ,’DF aequa-

lia, alterum alteri; angulum autemA angqu
EDF maiorem, a6 avquah’ôu: "un compreben-
film .- otiam bafm BC oafiEF maiorm babouin.

B 3 Quoniam



                                                                     

v

a æ EVCLIYDIS EL-EMENT.

p. 23. r.

a. 3. r.

95:!B5?
Mn*A "a

z. l9. 1.

41. 9. 3x.

a. Il. la

a. 5. 1x.

F
Quoniam enim ang. A D EDF, confiituà- i

.ture a’d reâam DE du ad eius puné’cum D ang.

EDGzA, ô: capiaçur’ DG:AC riel :DF.
Ducantur FG, EG. I. Cafi Si EG cadit fupra
EF ;quum in Ais ABC, DEG praeterea fit AB
:DE”: erit bafis " 8C r. bafi EG. Rurfus
quia DG z DF, ideoque 9 ang. DFG :
DGF : erit ang. DF G D EGF, &z multo magis
EFG D EGF. Quare in A E CF erit 74 latus I
EG D EF. Ergo a. BC D EF. Q. E. D.
A * 2. cafiSi EG cadi; in EF: liquet u erre
EG D EF , ideoque BC D EF. E. D.

v *3. Ca . Si EGl . D Acadi: initia EF.E Quoniam " DG-i-GEDDF-i-.
G B C FE; fi hinç inde

auferantur aéquales DG, DF : manet * GE
I. .DFE. Ergo &BCDEF. Q. E. D.

PROP. XXV. THEOR.
D A i Si duo triangule

ABC, DEF [robent

A A duo latent A B, A C,
E F B . Cduoàur lateriôur DE,
DF aequalia aliorum alteri, êafinautem BC babe-

I - l ant



                                                                     

LIBERo I. T a;
in: tu]; EF maiarem : baôebunt etiam àngulu’m

A maiorem angqu D, qui ab aequalibus refit]-

tomprcbmditur. , ’ I . o
Nam fi ang. A non maior efl quam D: aut l

cil A:D, autA(D. Sed fiA :D: fleçitflo 4- l-
BC:EF; contra hyporhefin. Si ang. A(D:
erit 7 BC ( EF ; etiam contra hypothefinm 24- I-
Ergo ang. AoD. E. D.

PROP. XXVI. THEOR. .
, Si duo triangula ABC ,V DEF duo: angulo: B,»
ACE, (1140614; ang’uIiI E, F acquit: brabant, 4L , r I )
ferum qlteri, vnumque latin uni lateri acquale,   h
val quad aequalibml àdiacct angtdù, val and

fini aequalium angulorum fuétenditur: à? ra:
tiqua laura rtliqui: Iatèribu: atqualia, «alte-
mm alteri, 8’ reliquum angwlum BA Crequuo

D (arquaient 1746351011: - x , A
. A - I D’ » . [K

B H13]; 4*1. Hyp. si:B;E,ACB;-.F a; ne :: EF.
Dico AB :DE, 8: AC;DF, 8c ang. BAC
":D. Si enim non cit AB:DE, fit àlnemtraf
AB nDE, & fiat:8 BGçDE; ô: iungatur GC.’3’ 3- I.

Quoniam ergoBC:EF& BG:DE, ô: ang.B a
:E:eriuGCB:DFE:êACB. Q. E.A".É’4h"’" -*

" 2. Hyp. Sir ABzDE. Dico, fore 80:": 9m; ,,,
EF, &À AC z DF, ô: ang. BAC:D. Nam fi ’  
dicatur BC c EF, ponatur a BHzEF ô: duca-; I
tu: AH; En quia ËABzDE, a: BHzEF; V 3 K

i B 4. 6l ang.

.l «.1 J
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:4; EVCLIDIS ÉLÉMENT.
. ê: ang. B:E; erit a 311g, BHAz-F: ACE. ,

Q. E. A9. Ergo BC:EF, ideoquel 5c AC
:DF&ang.BAC:D. Q.E. D.

PROP. XXIV’II. THEOR.

A E B Si in dm: rafla: lima)
AB, Cl) tafia [inca EF
incident alterna: an u-

C F a D la: AEF,EFDinrerfi
aequalu fanal.- pardllclac cran: rafla: lima:

1 AB, CD.

0.34.6cf.

:5164;

Si enim non finr paraIIeIae: produâae ad
alœrutram partem ’ conuenîant,ve1ur in pun-

&o G. Ergo ang. AEF extra triangulum
EGF maior ’ crit interne EFD; contra hypo-
thefin. Ergo AB, CD funt parmelae. E. D.

PROP. XXVIII. THEOR.
’. ’ Si in du: lima: AB,

A G ï B Cl) raïa lima EF in-
cident exteriorem an-
gzdum EG A interiori

D 6’ ypafito ad taule»:

F parte: EHC aequalem
v ficerity 22cl fraierions

6’ ad calât»: parte: AGI-1, GHC dauba: "flic

agneler: "En: [bien A B, CD arum inter-[è
paraflelat.

a. 1;. x, a: I. Hyp. .Quîa ang. EGA z EHC: erit A 6:.
La.9.27.1. .

v.3.1.

ang. BGH:EHC alterne. Parallelae igirur F
,funt méfie AB 8: CD. E. D.

2. Hyp. quia ang. AGE-4-GHC22 re-
dis z" AGI-1 -!- BGH: cric, ablato cnommu-’

a ni



                                                                     

LIBER :1. - ’ q
ni AGI-I, ang. BGH :5 alterno GHC. Er- s. 3. a.

4 goFAB, CD, funt parallelae. Q. E. D. P- ’7’ h

PROP. XXIX. THEOR.
In parallala: rafla: linaa: A B, C D rafla Ii- Figùra pn-

.nea EF imide-m. (f alterna: angulo: BGH, lm; 33:
GHC inter fi: agada, Cf exteriorem EGA
interiori ô” oppojito ad unie»: parte: G H C
daguaient, 5’ inter-fore: adeam’mz par": AGH, .
G HC dauba: refît: daguait: fioit.

Si enim ang. BGH 6: GHC inaequales fint:
alter e. gr. BGH maior erit. Ergo erit ’BGH’- 4- I!-

7-&-AGI-l D GHC-I- AGH. SedBGH-I- .
AGHz’T 2 métis. ErgO’ang.GHC-&-AGH æ. 13. 1.

( z mais. Q’uare a reche AB, CD produ- e» Il. 8X.
&ae verfus A concurrent , ideoque f non c. 34- def.
erunt parallelae. Quod eft contra hypothe- - ’
fin. Ergo ang. BGH: GH C. Ergo quum ’- 15510
ang. EGA”: BGH,erit etiam ’ ’ ang. EGAzu. I. u.

GHC. Hincpang. EGA -l- AGPleGHo. a. a.
4- GHC. Sed" ang. EGA-l- AGH z zxre-
âis. Ergo 5L" ang. AGH H- GHC z aire-

âîs. E. D. V ’B D Scbol. Hînc omne parfin
C lelogrammum AC habens

A D vnum angulum re&um A
. I   efl reEtangulum.

Nam A -l- B :76 z re&is. Ergo quum A l’a-æ: 29. n.
&us fit, B etiam reâusî’ exit. Eodem argumente 4’: 3- m

D 8; C rc&i funt. ,
B, PROP.



                                                                     

0,49. l.

a. l. a.
a. 27. 1.

:6 EVCLIDISnEL’EMENT.

" PROP. XXX. THEOR.’ *
fla: AB, CD, aidas

B rafla: lima: EFparaI-
a llela: fiant , Cf inter [à

fiait parallzlae.
Incidat enim in îpfàs

4 ’ l reâa GHI. Et quiaDAB,
EF parallelae funt: ” ang. A G H: GHF.
Rurfus quia EF , CD parallelae: ang. HID :
GHF. " Ergo * ang. A G H: alterno HID,
ideoque 5 reEtae AB, CD parallelae. E. D.

a PROP. XXXI. PROBL.
E A Par datant panama A

z E data: rafla: limace BC
- arallelam rufian lin:-

I:3Ï.’ 1..

.5. :9. x.

a. 2. a.

B D C am dartre.
Sumatur in BC punâum quoduisD, a: iun- ’

garur AD, à: fiat ang. ’Y EAD z ADC, a;
"producamr E A ad F. Erunt 8 EF, B C paral-

lelae. Q. E. F. l. I
PROP. XXXII. THEOR.

A Omni: triangali AB C;E une latere B C prodaffd,
. .eaterior an’galurACD an-

e D guli: dauba: interiariba:
(9’ oppojîti: A, B, ejt aequali: ,- 3 trianguh’ trc:

interiare: angali A, B, A C B dada: "452i: fun:
.aequafen. .

.Ducatur emm pet C ipfi AB ’parallela CE:
& erit ang. ACEzê A; item Ë ang. ECD.:B
Quare ” ACD :A -l--B. 230d en: 22mm).



                                                                     

g v LIBER a I. -.. :1
. lam .addîto communi angulo ACB, erit
ACD-FACB z" A-i- B4- ACB.- Sed ACD; t”
44- ACB r. 3 2 reâis. Ergo à: n anguli A 4-- . a. ’

1. l. 3x.
B -i- A CB à 2. reâis. 215d ardt alteram. » B

* Scbolîa.

1. Tres fimul angulî cüiusuis trianguli aequales
fun: tribus fimul cuiuscunque alterius. Vnde

a. Si in vno triangule duo anguli (cant fingulî,
au: fimul) aequales fin: duobus angulis in altero
triangule: etiam reliquus reliquo aequalîs efi.
Item, fi duo triangule: vnum angulum vnË aequa-
lem habeant: reliquorum fummae aequantur.
, 3. Intriangulo fi vnus angulus tc&us fit: gelî.

qui vnum refium conficîunt. a .
’ 4. Si in ifofcele angulus, acquis crurîbus’con-

tentus, re&us efi: reliquî ad bafin fun: femîreâi.
" s. Trianguli aequilateri angulus facit dans ter,-.

fias vnius re&i. Nam Ê a re&.-:Ê «en.
- 6. Huîus propofirio’nis beneficio, cuiuslibçt fi-

gurae reailineae tam interni quam externi anguli;
que: re&os conficiant , innotelëet pet duo (aquan-

tia theoremata. A vn Tbeor. I. I ’ - ’(

roman fimal angali taiananqae figura: "affinent
confiaiant bi: to: raflas, demi: quatuor, quo: jan:

laiera figarae. i s ". Ex quouis pun&o inm figuram ducantur sa. .
omnes figurae angulos rc&ae, quac figuram re-
foluent in tot trian gula, que: habet latera. Quare
quum Engulaïrîangula conficiant duos reâos:
omnin fimul confident bis rot naos,- quo: fun:
litera. Sed angnli circa diEtum punâum confi-

S * cum:



                                                                     

a. 29. 1,

Il. 4. r.
a. 27. b

18 EVCLIDIS ELEMENT.
dune quatuor re&os. Ergo fi ab omnium’ trian-
gulorum angulis damas angulos cire: id pun&um:
anguli reliqui, qui componunt angulos figurae.

’ conficiunt bis toc re&os, demtis quatuor, que:
(un! latera figurae. Q. E. Dk

Hinc omnes eiusdcm fpeciei reflilineae figura:
aequales babel): angulorum fummas.

77mm I I. l0mm: final externi angali caiananqae figura:
rafiilimae confinant quatuor. reflua

Nam finguli interni figurae anguli cum fingulis
externîs conficiunt duos raflas. Ergo interni
fimul omnes cum omnibus fimui externis confi-
ciunt bis toc re&os, quot funt latera figurae. Sed
( vt modo oflenfum eft ) interni fimul omnes
etiam , cum quatuor reflis , efliciunt bis to: reüos.
que: funt latera figurae. Ergo externi anguli qua-
tuor re&is aequantut. Q. E. D.

Hinc omnes cuiuscumque fpeciei re&îlînene
figurai: aequales habent externorum angulorum.
fumants.

PROP. xxxm. THEOR.

B A gade "au A C, BD,dËqualeI 69’ paralltla:

D . C AB,CD adewdem ar-
te: coniangant, infixe etiamfimt arquai" pa-
rallelae.

Iungatur enim BC: à: quia x ang. ABC z
BCD, à: pet hyp. A8 : CD, à: lams BC
commune; erit A A Cz:BD à: ang. ACB :
C BD, ideoque P reâae AC ô: BD parallelae
cruut. Q. E. D. ’

PROP.



                                                                     

LIBER I. v. a ,9
PROP. XXXIV. THEOR. F.

Parallelogrammorum [fiatiorum’ ABCD nm Igi SË’OPi

laiera oppofita (A B :C D, A C: B 1)) quam
anguli oppojiti( A :D, A BD: A CD) inter
je aeqaantar; diamcler BC bifariam

"fiant. s - s .Quoniam AB, CD parallelae ’ -funt: 5 erit 7- hui -
ang. ABC :DCB. Rurfus 0b v A c, DB pa- 5- 29: ’- ’

,mllelas, enté ang. DBC:BCA. Et latus BCi .
efl commune. Quare’ AC r. BD,.&B A873... 26. 1.
C D, à: ang. A: D. Et quia erat ang. A BC t.
z DCB, à: ang. DBC z BCA: toti ang. 7"à 3- Un
A BD, A CD aequantur. Denique, quum fit
AC :BD, ë: BC iatus commune, à: ang. BCA
: DBC: rota C A3. ACE, CBD aequanturq. 4. r.

Q. E. D. A i4 ’ 130605:41:13:
0mn quadrilateram A BD C baba" laiera oppo-

jîta aequalia, (li parallelogramrnam. g v» ». ’

Nam pei- s. 1. ang. .A BC : BC D. Ergo a AB,", ,7. L .
C D parallelae funt. ÏEndem ratione an . BCA :
DEG. Quare AC, BD letiam pan-anche unt. Ergo
BABDC en paralieiogrammum. Q. E; D.

W B f Hinc expeditius pe:
. A s datum punüum C du?
’ tac reâae AB duce.- D . tut parallela CD. Su-
me in A8 quoduis punfium E. Centris E 8c C
interuallo quouis duc aequales enculas F, D:
Centro veto F fpatio EC duc c1rculum FD, glu J A,
priorem CD feeet in Df Exit du&a CI) parallela.
Nain, v: modo démonfiratum en , E CDF en Pgr.

.PROR



                                                                     

c. 34.1.

..wo.

n72’

a???mènn,u...
,,f1

s:-en:
la-Un

a. 35. I.

au»;

39 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
-P”ROP. XXXV. THEOR. 4V

A D E F ParallclogrammaABCD
s: EBCF, Mer «la»:

i 6 bali BC, (’9’ in ii:d:m pa-
B c - ralleli: AF,BC comma,
inter [à faut aequalia. -

Nam quia ABCD, EBCF Pgra film: cit ’
3 AD:B C:EF. Adde c0mmunem D E, à:

crit’ AEzDF. SedôzTABzDC, 81 ang.
:: " CDF. Ergo A ABE z 4’ A DGF;

.Auferarur commune D CE: erit 76 trapezium
-ADGB: EGCF. iAdde commune BGC:
’erit 7 Pgn ABCD z EBCF. E. D.

’ Reliquorum cafuum, fi E in D, vel inter D 8:
, Acadic, non diflîmilis, fed fimplicior 8c facilior

efl demonflratio. k.
PROP. XXXVI. THEOR.

. - A. ’. ’ ’ . i Pâratlela ram-

Ai D E H maudit), EI FGHfizper ae-
qualiba: ôafiha:
BC, FG a” in

C i F G i ii:d:m parallali:, BAH, BG conflitata, interjê jan: aequalia.
S Iungantur enim BE, CH. Et quia par fifi).

sczpczflzu; 3c a: EH (un: aequales.
Sun: veto à: parallelae ( hyp. ). Ergo " BE
à: CH quoque funt aequales ac’ parallelaec
Quare EBCH efl Pgr. ô: aequale * Pgro ABCD. 1
Sed cit etiam * Pgr. EBCH z Pgro EFGH.
Ergo fi Pgr. ABCD .-. EFGH. Q. E. D. i

PROP.



                                                                     

manu 1., î a,
mon XXXVII. THEOR.

«D i - Triangula ABC,
11’ DBC friper-gendem

. . a ,5: &ajÎBCÔ’ in fi:dem
B . C»: r-iîaparallehl: 140,804

conflitata, jan: zmçrjè aeqaalia. ,

’ Producamr TAD invE, F, & ducnrur 3 3E7. nioit!
paralleia CA, a; CF parai]. BD. en: v prg.f; gy: .
BCAE: DBCF. SedA A3032: g Pgw, 3; f.;
BCAE, item ADBC z à Pgr. DBCF. -Ergo
AIABC":DBC. Q.E.D. m7.ax.

h mon AXXXVIII. THEOR.

A G D. Triangula ABC,DEF
i .4 l flip" ôafiëu: ,açqualj.
a H au: BC, EF, (Yin s’is- *
.3 u C. , I FJ:mparaIl:Ii:BF;»-AD
conflitata, inter fiaeqaalia. I i i vrç-x

Ducatur]9 CG ipfi BA, ô: EHipfiDF pa-S. au];
failela. ’Pgra ergo funt ABC G 8c DFEH, sa - r
i aequalia. -:Sed A ABC * e11 5.Pgri ABCG,I- 36. in
ÔÇA DEF-cit èPgri DF:EHQ A Ergo A A ABC:

:ADEF. E. D.. a»

. i5

n

1 i ”4 Sthaliumu’ ’
, Si bafis BCDEF: liquetA BAC DA EDFz
Et fiimiis BC(EE: etitABACCAEDF.

[à 11,3 24’s! Ai;

Il; PROPÇ



                                                                     

31 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

.PROP. XXXIX. THEOR.
V A TriangulaABQDBC,

v4 me aalia , [taper adam,
B A C bai BC 65’ lad chelem

gîte: ronflüata , fiant in iùdem parallalii AD,

Si enim AD, BC non fun: paralrlelae: du-
? catur pet A ipfi BC parâlle’la F AE, &ducatur
g. hyp. BC. Quare A BEC z" A ABC-7.5 A DBC.
° Fait Ergo fi triangula BEC, DBC aequalia funt.r. 9. en. -w

. E. A7. Similiter ofiendemus, nequc vllam
.alium paralleiam cire palmer mâam AD.
Ergo AD cit ipfi BC parnllela. E. D.

*PROP.’ XL.I THEO .
n .. Triangala A C, DCED , .A aequalia, jùptr ’âafiâu: BC,

’ CE1» acgnaliôar, Cf ad ca:-
dem parte: confirma, faut in

B C E iirdem parallali: AD, BE.
h 3., 1. Sin minus: ducatur C pet A ipfi BE paral-’
a in I- 8gicla AF, ô: iungatut F E. Ergo A F CE 2’
fifi; A ABC. Ergo a: A FCE : v. A DCE.
r. 9. ex. E. A v.

. PROP. XLI. THEOR.
A D h F Si paralldagrammam

v7 ABCD, 69’ triangulam
i . BEC, candem babcantB 70 briffa BC, fintqa: in ü:-

dcm pa’rallcli: AE , BC .- parallalogrammum
A B C D ipfiar triangali EB C daplam erit.

î Puta. in «du: "a: pofitis. n .
’ Ducatur 4



                                                                     

LIBER I. 33’
Ducatur enim AC: a: erit 4’ A ABC :IAO- 37-1. .

EBC. Sed Pgr. ABCD ait 76 duplum 3
ABC. Ergo Pgr. ABCD efi: 4’ duplum A u.

EBC. Q. En Do A
t PROP. XLn. PROBL. q

Data triangule A B C «qui: parallalagram-
mum conflituer: in data angan "affine: D.

F G’ Secetut ne un; LN riÀm *’ in E, 6: fiat a. ,0. t.

L D ’ang. CEFzD... 2;, L
ne, . E Ç Ducatur AC peut.îpfi BC, ôz CG îpfi EF parallela. Erit.FEACG

Pgr. aequalia A ABC.
Nain (1118m AE, exit 7 A ABE :A AECW. ,8. L

Ergo A ABC a z: 2A AEC :i Pgr; FECGJ. z. sur.
Ergo ëprg. FECG z A ABC. Q. E. D. Égl-

PROP. XLIII. THEOR. q
B F ’c In omni paralldogrdmçd

ABCD com lamentaE ,

E H D K earum]: quac cirai:
a. diametram A C faut, pa-

A G ’ ralldagrammoram E G,
PH, inter fi fan: aequalia. 1 q

Nam ’1 A ABC :A ACD. t Et quia etiam u. 34. l.
EG 8: PH funt Pgra, quorum dîametri fun:
AK, KC: erit fimiliter A AEK :::A AKG,
a: A me z A KCH. Quare 9 A AEK 4-9. a. ax.
FKC z: A AKG FF- KCH. Ergo Areliquumz. 3. n. j q
Pgr. BK :jreliquo K D. E. D. 4



                                                                     

l

fic *3. le I .

A. 29. 1..
a. u. a.

34 EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. XLIV. PROBL. ’

F E K

H B P7Id datam reflam lineam AB data triangule
’C aequalia parallelogrammam afghan in data
angqu ramifia!) D.

Fiat.u triangule C : Pgr. AEFG in angu-
lo GAE, dato D aequali, ôt ponatur AE in
direâum ipfi A B, sa producatur PC ad H, 6l
perB ipfi FE vel GA ducatur parallela BH,
ô: iungatur HA. Et quia ang. EFH -I-- FHB
z A zireâis, ideoque ang. EFH -l- FHA C
2 mais: reâa H A produâa occurret P produ-
âae FE in K. Per K agami ipfi FH vel EB
paraliela, quac reâis GA, HB produûis oc-
carra: in L à: M. Dico, AM elfe Pgr. defi-

demtum. I
Nam ’ Pgr. AM: AFÏ: A0 (3., Et

ang. LAB 2 GAE z E D. Ergo ad datam
reâam ABi in dato angulo D applicatum cil
Pgr. AM triangulo C aequale. E. F.

PROP. XLV. PROBL.
- Data reûilineo ABCD aequak paralldogmm-

v mam confluant in data angalo’reflilinco E.

Datum



                                                                     

Liant L 35
B C A G .H LAI

’ F I l K ,
Datum reailineum refolue in triangula BA

D, BCD, St fac ° Pgr. FH : A BAD, ira vt°t 45- a
ang. F: E. Deinde ad HI fac ” Pgr. HK: in a. b.

I A BCD, Vt dato angulo E aequalîs fit HIK.

Quia ang. F ï E : HIK: erit angpF -l- 1
FIH: eHIK-l-FIH. Sed F-l-FIH:°’9° 3’ a;
2 reâis. Ergo r Slang. HIK une] : 221:2;
mais , 6: 1K efi in direâum 9 ipfi F I. Ergo v. 14. I.
ang. HIK :’ alterna GHI, à: adeoang. HIK
4-- IHL :9 GHI-l- IHL. Quare quum fin:
ang. HIK 4-- IHL z r z reâis, emnt 5C GHI
--I- IHL :* z mais, 5: erit ’ HL ipfi CH in (p: confit.
direélum. Hind, 0b CH, FK parallelas 4’, et- & d’m’

iam GL, FK parallelae funt;,nec non CF, LK
eidem 4’ HI parallelae, ipfae 74 funt parallelaê. W 3m 1j
Ergo FGLK eft Pgr; «51° quia FH 2A ABD,
5c HK :A BCD, tOtum Pgr. FGLK :6
tari refiilineo ABCD. E. F. U

* Stbaliaan.

CHE127m, a,
Hinc facile inuenltur excellas HË , que remit.

neum aliquod A fupetat refiilîneum minus B: nià
mirum il ad quamuis reâam CD applicentur Pgr.

DE: A, &DH:B. .CI PRO?



                                                                     

36 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. XLVI. PROBL. *’

C A data "6h lima AB qua-
D Edmtum dcfiribgre. l

t. D Ducatur ex A in AB par.’ pejldicularis 4’ AC , in qua
. y - capiatur " A D z: A B.. Per

A BD ipfi AB,&perBipfi AC
d. 3,. L ducamur’ parallelae D E, BE.’ Eric B D qua-

dratum , a data rafla .AB  defcriptum.
p, 34, 1, E117 enim BD parallelogrammum. Ideo à 5

AB:DE,& AD : EB. Sed AD:AB.
7- 1- fl- Ergo 7 fixlgula lattera AD, A B, B E, DE inter

fe aequaliafunt. Quare BD efl: guadrilate-
. mm aequilaterum. Et quoniam BD eft Pgr.

3.- iun 19. 1. habens vnum reâum angulum A: 3 anguli re-

, liqui D E, B etiam reâi erunt. D Ergo BD
t. 39. 4:5 efi’ quadratum. E. F.

* Scbolium.
Bodem modo facile defcribes re&angulum,

quad fub datis duabus métis contineatur.

PROP. XL VII. THEOR.
G H ln raflanguli:

l trianguli: A B CF quadrant»: B C» D KED, quad a la. . un: 8C reéÎum

B C agulum A filâ-- ’ tendent: dqfi’ri-
Mur, (taquai: a]!
quadrati: BG,

. CH, qua: a 144D L E uni": AB, AC"au":



                                                                     

LIBER 1. ’- 3,
"453m zinguât»: comprebendmtiôm, dcfi’rf-

hmm: ’ L
Per A ipfi BDïveI CE ducatur 5° parallelaê- 3l. I-

AL, 51 iungantur A D, F’C. Quoniam ergo
vterque ang. BAC, BAG re&us efl: AC&
AG cum; v in direâum. Eadem ratione 8:". W ’°
8A, fun: in (lireâum. LIam ang. DVBC 4*
: 9 FBA, ideoque ang. DBA: FBC, &î-fjaf-
DE z * BC, ac BA z FB: ergo A A AED... 2.9, Jet:
z FB C. Sed Pgr. BL, quad cum A ABDA- 4H-
efl in -eadem bafi BD 8c in iisdemparallelis B .

’BD, AIL, efl duplum P Ai ABD; 6: quadra-P 4L L
tum BG, quod cum A FBC efl in eadem bafi
FB ô: in iisdem parallelis FB, CC, cit z," du-
plum A F BC. Ergo ’ Pgr. BL: BG. Simi-V- 5- "-
liter (mais AE, BK oflendetur Pgr. CL z
CH. Totum ergo Ë quadratum BCED :5 2- I!-
quadratis B G -!- CH. E. D.

’* Scholium.

floc nobîlîfl’îmum & vrilimmum theorema ab
inuenrore Pythagore .Pythagorîcum dici memît.
Eius beneficio quadratorum àddirio 8c fubrraêtîo
pepficitur,’qu0 fpeûant duo fequentîîl proBIemata. D

B  I. .

G4; Proàlma

l



                                                                     

.0 Il. L

3k k

a a; 3x.

sa EVCLIDIS ÉLÉMENT.
Problema I.

.2 Datiqaoteunque

X
quadrati: vnum
omnibus caquais
confirmera.. c EA y  * Denrur quadra-. ta tria: quorumlatera fin: A B,

. BC, CE. Fac aC ang.:reflum FB Zinfinîta haben-
tem latent, in ea-
que transfe’r B A

l & RC 8: iungeF A: B AC:e;ÎtnACq:ABq-F BCq. Tum AC transfe’r ex B in x,
8; CE-tertium lattas datum transfer ex B in E, &
iunge EX: cri: r EXq : EBq(vel CEq ) 4-.
BXq(velACq):gCEq-FBC ’FAB ,

Q. E,F. q q

B .

Problema I I.

Datis dauba: redit inu-
quaIilms AB LB C , exhibera
quadrant"), quo quadrmm
"miam AB «redit qu-
dratum mimri: B C.

A c ICentra B interuallo BA defcribe circùlum. Ex
C erige perpendicularem CE occurrentem peti-
pheriae in E. Ducatur BE. Erit B Eq ( velB Aq)
z cBCq-l- CEq. Et o "r BA 2- Br:

CEq. Q. E. g q q
B PROP.



                                                                     

LIBER 1. 13,4
mon XLVIII. THEOR.

Si quadràtum. quad defcribitur ab vno B C:
laterum trianguli AB C, aequalafit quadratù,
que qreliqui: trianguli haret-Mu: A B, A C de-
]m’ilmntur : angulm B A C 4 reliquij (imbus
trianguli lateriôur AB, A C Comprclaenfin rad

67m crin k. B l ’
D Ducatur ènim ÜJad A C v. n. r:

perpendicularis AD, ô: fiat
A ’AD,,*:AB , à: iungatur

DG. - . .
" B Quonîam ergo DA :

AB: erit ôz DAq:ABq, ideoqueDAq
B 4- ACq:° ABq -l--ACq. Sed DAq-Æ-O. à un

ACq :24 DCq, à: ABq-l-Aqu’4’ CBq.x. lI;7- r-

Ergo DCq :CBq,ideoqueDC:CB. Hipc4” 71”
quoniam AD z: AB, à: lattis AC commune: t t
cri: fi ang. BAC z CAD. Reâus gamin eflu. a n ,
* CAD. Quare ô: ang. BAC remis efi. QJ- I°- déf-

E. D. » - ’ B
B B * Scholîunu

Sumtum eh in demonflratîone, ex .eo quod.
DA --CAB faqui DAq z ABq, 8: ex en quod
DCq :- CBq fequi DC :68. Hoc veto mani-
feftum fie: ex fequenei theoremate.

C q Burin".



                                                                     

. 4o EVCLID. ELEMng. I.
’ Tbeonm.

E FH a op Be.
A B C- D I KL inLinenrum raflant": aequalium AB, CD aequalia

I fun: quadmm AF, CG. Et quadratarum arqua-
]ium NK, [’M aequalia finit laura 1K, LM.

’ Pro). Hyp. Duç diametros ES, HD. Liquet

un. ArzfiduploAEAnzvaHCD:P74.3; &cc. ErgoAF:CG. Q.E.D.

Pro a. Hyp. Si fieri potefi, fitLM)IK: fac
3-44 ’-’ LT:1K, fitquesLszLTq. Ergo LS:*
é-Iàyp.’ NxzëLQ. Q. E.A ".r ErgoLleK.

.. 9. a. Q. E. D. .’4’ Sabol.

Eodem modc; quaelibet re&angula inter fe aï
.quilarera aequalia oflendentur.



                                                                     

æhlhîïb A a
E V C L I D I S

ELEMENTORVM
B LIBER Il."

*******JOÜ**l**fi*l*t*
i DEFINITIONES.

i3 C 1. 0mne paraflelogram-
mon raflangulum A B C D
contineri dicitur fitb data, i

i .LX D bu: reâi: huai: A B, AD
quac reâum zingu-Ium A comprehendunt.

F E K 2. Omnis parallelôgram-i
mi FHIK vnumquodque’

G x egrum,quàe circa HK di-
a. D1 amenumjpfius funt, pa-

l rallelçgrammorum EM ,
G A cum duobus complementis FB, BI Gm- ’
mon vocatur. (Hoc .efl", figura FHIMBEF vo-
catur gnomon, item figura FKIAB GF. )

Breuîtatis gratia bas duas notas in hoc libre

adhibemus. ’
.Rgl. nota: parallelogrammum reflnngulum, va.

Inti Rgl. B A D, lege reflangulum B AD. -
X indicat etiam reaanguium, contentnm (in!)
, duabus re&is, inter quas haec nota feripta
cil. E. gr.BA X AD indicat reâmgulum -
fub mais BA 8: AD centennaux.

C5 PRO-i,
,rx



                                                                     

.. Il. r.
p. 3. l.
7. 31. 1..

4": EVCLIDIS ELEMENT.
B PROPOSITIO I. THEOR.

:3 D [il C Sifint dans "au: li-
. m’a: A, B C, 4113m autem

G ipfizrum BC [2&4 fanfr-
I K L. . in quotcunquepurtu BD,
F A 7-- DE , E C : reèîangulum
filb duabm wifi: A, BC tontenmm arquai: efl
ü: refinnguliIiA X B D, 4- A X DE, -i-A
XEC, quae [245 rafla [inca non flan A 5’
fingulz’: alterin BC figmenti: rominmtur.

Ducatur enim * a puné’ro B ipfi BC perpen-
dicularis BF, arque 13 fiat B G :- A, ô: per G
ipfi BC parallela fit? CH, pet punch veto D,
E, C ipfi B G parnllelae fint DK, EL, CH. Er-

J. Tch.19.!ogo 3 Rgl. BHzRgl. BK-i-DL-i-EH. Sed
.. confit. quiaï BG:A,erithl.BI-I: (Ach, a:
a4. def. z-Rgi. BKw: A X BD. Et quia * DK :EL
a. 34. 1:

3. a. et.

:BGzA, èrit Rgl.DL:AX DE, à:
Rgl. E’H:AXE4C. QuareAXBC:
AXBD,-l-AXDB,-1-AXEC. Q. E. D.

* Scbofium.
Bine fi funin: du: "du! Y, Z, ficenturque

ambae in quotcunque partu; refiangulum fub unis
«quai: rtfiangulis [546 partibus.
l Nam fin: reflae Z partes A, B, C, à: reâae

Y partesD, E. Quia D XZ:DXA-l-
ÀDXB,-l»-D)(C;&E X2 ; E X A, -i-E
XBH-EXC;&YXZ:DXZ,-I-EXZ:
erits’ YXZ:DXA,-l-DXB,-l-DXC,
’4- EXA,-l-EXB,-i« EX C. E. D.

’ PROP-



                                                                     

BLIBER Il. 43A
- PROP. 11. THEOR.
A C B Sireéîa [inca ABficetxr

manque inC: raflangula
filb tata ABE)” Utrôquefi- r

gluant) AC, C B, conten-
ta aeqzmntur quadrara ta-

E 1: D tira A’B. 6Defqribatur ex AB quadratum A ABDE,Ë,43,...Î’

6l per C ducatur ’* alterutri AE, BD parallela

CF. Eft igitur AD : Rgl. AF -I- CD :
AEXAC, -i-- BD X CB :AB X AC, 4-1. :9.def.v

»ABXCB.quiq’*AE:BD:AB.,Ergo ’
Rgl. AB X AC, 4- ABXCB z quadrato
rotins AD. Q. E. D. A

I PROPyuL THEOR.
A A C. B Si "(En linMABfi-ætur

vtcunqu: in C: rtéîangiz-
111m [546 tata AB (9’ vno

a figmmto BC «Intention
F * D E aequatur "ganga!!! fifi

’ figmmti: AC, CB con.-
tento, (9’ praedifli figmmti CB gaudi-1m. ’

Defcribatur P ex CB quadmtum BCDE,u. 46. x.
a producatur E1) in F ô: pet A alterutri CD,
BE duc argr parallela AF. Ergo Rgl. AE z
Rgl. AD 4- quadrato CE. Et quia ’ BE :v-zp. dem. *
CB, efl Rgl. AF.":ABXBC; item quia .

.CD :BC, efi Rgl. A"D z ACXCB.
Quare AB :AC XCB, -l- CBq-
Q. E. D.

PROP.



                                                                     

44. DEVCLIDIS, ÉLÉMENT.

’ PROP. IV. THEOR.
. Si "fia lima A B fice-A C z B tur uranique in C: qua-
G K dratum tafia: ABacqua-fur quadrati: figmento-

mm AC, CB, Cf reflu- A
D F gala bi: contenta filé fi-

gmenm A C, CB.
a. 46. r. Defcribztur E 6x AB quadratum ADEB,

iungatur BD, à: per C altemtri AD, BE du;
catur parallela CGF, par G veto alternai
AB, DE parallela [-1 K. Erit ergo ’ ang- BGC

a. 29- I- 1: ADB. Sed quia "’ AD: AB: ang.!
ç: Îlfkf’hA BD :A D B; quare ang. BGC: ’ CB G,

c. i. ax. ô: ideo CB : T CG. Eft veto" CB z GK,
5’- 6- L ô: CG z 3K. Ergo CGKB efl aequilaterum.
;ËËI;Ï;9J.Sed eft quoque 4’ reâangulum, 0b angulum

.ABE ’r reflum. Quare CGKB efl: CBq. Ea-
dem ratione HF cit HGq, id efl: " ACq. Et

x- 43. I- quoniam Rgl. AG:76 Rgl.GE, à: 0b CG r.
CB, Rgl. AC z AC X CB: erit 5l Rgl. CE
z AC X CB. -Ergo AC 4- GE r: z. AC
X CB. Ergo ABq z CK-F-HF 4-, AG

k -!-,GE:CBq-l--ACq4-:.ACXCB.
Q. E. D. - AA a AIiter.4,. 3,, 1, Quouiam ang. BAD” z reâo: ang. ABD

, -i-ADB:4’reao. Sed quum fit’AB:
u. ç. l. AD, ideoque " àng. AED: ADB; erit àng. ,

AED z à reâo. Et q-üoniam ang. BAD re-
a 2’9. l. &us eft: ang. BCG etiam *’ reâus erit. Quare

i * in A BCG reliquus angulus BGC etiam :
4h;



                                                                     

- LIBER 1. 4,
in. reé’to. Hinc A ce z CB, a: quia au. ,3, ..
z; 7 BK, ac CB z GK, eritïICK aequilate- 9- 6’ h i
mm. Efl: vero ô: reéiangulum, 0b ang. ABE ï 34" i
reâum. ’ Ergo C k efl CBq. Endem ratione

En v: fipm. ACoroll. 1. Ex his manifeflum cit, in quadra-
tis parallelogrammà , quaefunt circa diame-

trum, efTe quadrata. A i* Cor. 2. Item , diametrum cuîusuis quadnti

angulos eius bifecate. .* 8:50]. Si AC :Ë AB: erit ABq:4. ACq
8; Acq :11; ABq. Et contra fiABq :- 4ACq:
erit A C : i: A B.

PROP. V. THEOR.

. A , C D B Si rafla lima
V AB fatctur inP i r arqualia AC ,

1 À M CB, Ü. intu-
K LNOJ .. quah’a AD,

’ " ’ , DE: "gangu-E G F [am AD x un
fié inaequdibu: tétin: lègmenti: contentum
mm cum quadrato "au C D inter punâafe-
&ionum aequarur qqadrato dimidiae BC.

Defcribiatur 8 ex CB quadratum CBFE,3. 46. y.
iungatur BE, 5: pet D alterutri CE, BF paralf’
lela DHG, ac per H alterutri AB, EF paral-
lela K L M , par A denique alterutri CL, BF
parallela AK ducatur. Et quia A CH: HF,a. 4;. L
erit 6cm : DF. Sed CM z" AL: (luma- a n.

l N 0 6. cAL:DF, 8:, addito communi CH, AH: z" 3 l

. gnomoni .
n



                                                                     

3. l. cor.
2

46 EVCLlDIS ÉLÉMENT.
gn’omoni N P 0, 6:, tandem addito communi
LG,,AH 4- LG z; CBq. Eft autem ci) DH
:9 DB, Rgi. AH :AD x DE, a. LG au?

.. 43:. &LHq :i CDq. Ergo AD X DB-i- CDq
M0148. a: CBq. Q. E. D. ’

u. s. 2.

A. 5. sur. fi

F4*3’

V V130 il.

* Sinalia. A

t. Ho; theorema paullo aliter fie efertur: Re.
dangulum fizb [imams AD (3’ diflêrentia DE du.
fun: reéîm’umfAC (val CB) 8c CD, aequatar dif- A

finnn’ae quadratofllm ex ipfik.

z. Si A B aliter dinidatur, profil" fiiÎicet panda
IIÏfiL’Ïionis, in E: dito AEXEB)ADXDB- Nain
AEXEB-i-CEq: 2cm!

:AÀDXDB-I-CDq, C D
Ergo quum CEq C CDq: P--t-H--4
ericAAExEBBADx A E B,-

DB. E. D. -3. HincADq-i-DBqDAEq-FEBq. Nm
ADq -i-DBq-i-2ADXDB :FAqufl
AEq-l-EBq-i-2AEXEB. ErgoqunlnzAE
XEBMADXDBœræAD 44. q puma-l-EBq. Q. E. D. q

4. Ex quibus fimul pater, elfe ’A Dq -i- DBq

aAEq-EquaAEXEB-aADX,W

PROP.



                                                                     

LIBER 11.; . 47
PROP. v1. THEOR..

C B D Si refis lima
AB tatar 5i-

N r P fariné: in C, Cf
K L y M illi rafla quae- e
Ç ’ 0 cangue [inca BD

in dînant» ad-

. infatua-raflan-
E G ÎF gulnm AD X

BD contentant filb campojita ex tata mm adie-
fia Cf adirait, vna mon qùadrato dimidiac CB,
«quum- quadrato compojïta: CD ex dimidia ,
8’ adieéîa tanguant 1min: lima. *

Defizribarur ex CD quadratum C DF E ,
iungatur ED, pet B altemtri CE, DF fit paral-
lela BHG, de pet H ipfi AD vel EF parallela
KLM, ô: adhuc pet A ipfi CL vel DM paral-
lela AK. Traque quia AC: CB, Rgl. AL z
f CH z’HF. Addito communi CM, au? 36 h.
AM : gnom. NPO. Arqui 0b DM r :1; 133;,
DB efi: AM : ADXDB. Ergo AD X DB 4- 2.
z gnom. NPO. Sed 0b CR: C LH, cite 3’" B
Cqui’r LG. Ergo ADX DB -lv-CBq r.
gnom. NPO -l- LG r: CDq. Q. E. D.

-7 . PROP.



                                                                     

"8

4: nvcmms ELEMENT.
PROP. V11. THEOR.

B C A Si rafla lima AB face-
L fur matraque in C: qua-

LN drain tatin: A B cf 2min:
H G ejègmentù B Cjimulfmn-

i ta aequantur reflangulo
M 1 AB X BC. bi: contenta

- [ab tata 8’ difla figmm-
to, «ma mon ACq quadra-

N D to reliqza’ figmenu’.

Defcribantur enim ex AB quadratum AE ,
&in eo reliquae figurae, vt antea. Quoniam
AH :ir HE, erit T AF z CE, a: AF 4- CE
z 2. AF. Sed AF-l- CE :: gnom. KLM-i-
CF: ergo gnOmon KLM 4-- CF: z AF. Iam

L quum " CF fit CBq, 6: hinc BF z BC: eriti
2 ABX BC z 2AF, ideoque gnomon KLM
4- BCq :: z AB X BC. Ergo addito vtrin-
que G N: ACq, erit ABq 4- BCq z z AB
X BC,-i- ACq. E. D.

i

* Sabolium.

Bine quadratum diflFerentîae damna maman:
AB, BC, aequale e11 quadratis miusque minus
duplo re&nngnio Pub ipfis. Nain ABq 4- B iCq

9.1. a. w z ABXBC z VAquçAB-ncn.
’

PROP.
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LIBER Il. I i 49’
PROP. VIII. THEOR. B

V . C Si "(Salinesr ’ A . AB ’ècetur w-

f 1M canne in C:. z ., N 7I s( -6
ra flangu la»:

. 1P y unifié tata AB . l
V Üvnocfignæn-

autor coma-

li tir BC, ma cap:
A . quadrato reliqaiE v H L F jègmcnti AC.

acquatur quadrato cmpojitae ex tout AB 69’
prudiflo fign’ztnta BC. tangua»: 2min: lineae.

In produéla AB fiat BD z BC, 6: defcriba-
tut ex AD quadramm AEF D, à: relique
figurae defcribàntur bis, quae in pmecedente
propofitione. lit-go quia CBzBD, ôz 74 C1319 34» l-

: GK, ac BD: KN: ierit GK r. KN. Ea-
dem ratione, PR z R0. Hinc 4’ Rgl. CK’F 35’ L

: Rgl. BN, 6: Rgl. GR ::-Rgl. K0. Sed
Rgl. CK z" Rgl. K0. Quare ê: Rgi. BN"’ 4* ’- A
: Rgl. CR; ideoque CK --1- BN -l-’ CR -l-
K0 z 4CK. Porto GC 76: BKz’ABDflM. mue
a BC z BD, ideoque CG z ce. Sed a: e 4" ’*
GP : GK: CB. Ergo CC z GP, 5l Rgl.
A G z 4’ Rgl. M P. Eadem ratione 0b PR
2R0 cit Kg]. PL z: Rgl. RF. Quum au-
tem in pgr. ML fit MP2" PL: erit AC:
RF; hinc AG-I- MP-I- PL 47 RF :4. AG.
Sed ofienfum eflz, quad CK -I- BN-l- CR -l-
K0 z 4. CK. Quare A rotus gnomon STV 9’ z m ,

- r A . . D :45
Q



                                                                     

5., EVCLIDIS ÉLÉMENT.

:4AK. Sedob’BKzBDzBCeflAK.
:ABXBC. Etgo gnomonSTV :4.
ABXBC. Deniquequia IPzà’rACz eit
1H vel * IPq z ACq. Quare le torum quau
dratumAF,idefi(ABr-l-BC)q:4.ABX
BC-I-ACq. Q.E.D.,

PROP. 1X. THEOR.
E q Si rafla lima ABjè-

I tenir in a: ualia A C,
F V (:13 Cfinaeqùalia A1),

D B .- quanta inatf
qualium fagmcntorum

A CD BADq-i-DfiqfimtÙ dupla quadratorum a dimidia, 8’ a rafla in-
ter punflafiflionum, z ACq -l-B2 CDq.

Ex C ducatur ’Y in AB petpendicularis, in
qua fiats CE r: AC. Iungantut AE, EB, ô:
pet D ipfi CE i parallela DF, ;& pet F ipfi
AB parallela F G aganmt, iungaturque AF.
[taque quia ëEAC: ABC, 6:, 0b ang. ACE
rectum, EAC -l- AE C z v teflo: vterque
ang. E A C , AE C :: à reà. Eadem ratione
vterque ang. E BC, BE C : z reâ. Ergo to-
tus ang. AEB teâus cit. k Et quia ang. GEF

m 33; PIB: âtreâi, EGF veto 3 :ECB : reâo: re-
g, 25;. L liquusEE-G etiam ’ : à reéii. Hinc ang.
l. 31. l.

u. 6. I.

GEF z EFG, &* CF r. EG. Endem ratio-
ne DF : DB. Et quoniam AC: CE, ideo-
que A ACq: CEq: erit ACq 4- CEq : z

A.fch.18-1.Acq. En veto ACq -t- CEq r...” 11qu Er-
go AEq
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A go AEq z z ACq. Eadem ratione efi: EFq
: A; GFq z 2 CDq. Quare AEqA- EFq ,F- 47’ ’-

i id cit A AFq :2 ACq -F 2 CDq. Sed AFq
z P ADq-FDFq :ADq -i-- DBq. Et-V’ a. m
go ADq -l- DBq z ’ 2 ACq 4- 2 CDq.

* Scholium.
Aliter efettur fic: Aggregatum quadratomm ex

fimnna A D Ù difièrentia DE duaram reflarum
AC , CD arquatur dupla quadratorum a: ipfi:
AC; CD.

e PROP. X. THEOR.

E F Si refla lima AB. y facetur laifariam in
C , 69’ illi rafla

D quaekunque [inca

I BD in dircflum.V V . adiiciatur .’ qua., drain»: èompofitae AD ex tata Ü adiefla, 59’

quadratum adieflar B D fimulfiimta finit dupla V
(9’ quadrati ex dimidia A C, 69’ quadrati com-
pofitae CD fac dimidiaé’f adicfla, tanguam 2mi-

n: lineae. ’ - i
Ducatut enim 5 ex-C ipfi AD, perpendicu- s. n. a.

laris CE, ô: fiat alterutri AC,”CB aequalis,°r ah .
iunganturque AE, EB , St pet E quidem ° du- ’ i
catut ipfi AD parallela BF, pet D veto ipfi
CE patallela DF. Et quoniam anguli FEC .
-l- EFD :: 72 reéiis: ang. FEB-l-EFD C

. . . D z i 2 refit.

5
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. E F 2 re&. ideoque re-âae EB, FD pro-
duâae conueni- i

fil” ut I C D eut C ad partes
N BD- Producan-IG tut 6: conuenianr

in .G , ,6: iung’atut A G. i

si; Itaque quia EAC :r CEA, êt, 0b ang.
ACE teâum, EAC -!- CEA :7 reflo,
etit,vterque ang. EAC, CEA :31, reâi.
Eadem ratione vtetque ang. CES, EBC:;

a :51? reéti. Ergo v AEB: reâo. Quia 0 DBG
:EBC, &hincDBG:èreéÎti, BDGVe-

- r0 :*" ECB : reâo: erit 1’ ang. BGD
x- 64” :greai: DBG, ideoque DG:xBD.
4,. 34. 1.0 Et quum ergo BGD : à reâi, ac ang. EFG

- : ECD:re&o:erit quoque’aogÆEG
:àrefli : EGF, ôt hinc x EF : FG.
’Porto quia, 0b AC: CE, eltACq :"
CEq,&ACq-i-CEq:zACq:erit’AEq

p 34 L &:zACq. Simili ratione EGq:2EFq:
l’ange. .33 z CDq. Quare ’ ACq (: 4 ABq-[.15qu

:2ACq-ie-2CDq. oSed AGq:’ADq-
-I- DGq : ADq-I-BDq. Ergo ADq’
4-BDq:zACq-l-zCDq. Q. E. D.

a. Tell. 48.1

5. 47. l.

PROP.
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PROP, XI.. PROBL.

r Datam raflant [imam ÀB
H in: finira, w reflangulum »

filé tata AB Cf dura jè-

’ . gmento acquetür quadrato
B G Areliqui figmen-ti.

  Defcribatur V ex *ABY- 46- L
I Equadratum ABDC, face: -

i turque 8 AC bifariam in E, 5* "v L
D K ’ ducamr EB’, 5c in produâa

CBA fiat EF:   E8, ac de]? L
feribatur ex AF quadratum A FHG, sa pro-
ducatur HG ad K. Dico AB ira feâam eflè l
in G, vtfitABXBG: AGq.

1 Nàm ë CFXFAH-AEq :Equva. 6. 2.
EBq. SedEqus’ABq-j-AEq. Ergoâfïgfig 1’
CFXFA-I-AEq :ABq -f-AEq, a:
hinc   CFXFA: ABq. Iam quia’AF: a; I.
:FH,eritCFxFA:.-Rg1.FK. Eft veto - 9. "
AquzAD ( pet confit.) Ergo Rgl. FK

à: AD. Hincablato communi GC, erit
FGzGD. SedFG eflëAGq, &ob BD

’2’ ABefl GD :: ABXBG. Ergo -AB

XBGzAGq. E. D.

D3 mon
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PROP. XII. THEOR.

In trianguh’: amilygmu’ir

A BC gradation [litt-if
BC, filâtflldmit 111311110»
obtufnm A , main: ç)!

quadras bien": AC , AB,
C A D angulml 06:an A tom-
rrbmdemum, regagnât bi: tomme filé mu

latent»: C A, cira "galant obngfitm , in gland
Praduc’Îwn perpendiculari: BD tadit, 8’ "a.

AD extra iman-ça a perpendiculari BD Id
tngulnm ahqu. (Hoc efl’: BCq z CAq
ei-ABq-f-zCAX AD.)

x44. FamÀCquÇAq-l-ADq-l-zCA
102.!]. XAD,ideoque*CDq-i-DBq:CAq-!-

ADq-i-DBq-l-zCAXAD. SedCDq
un]. 4-DBq’:CBq,&ADq«r-DBq:ABq.

ErgoCBq:CAq-*-ABq-l-2CAX.AD.
Q.E.D.

PROP. XIII. THEOR.

B In trianguh’: 09501151? ABC
quadrant»: luter!) BC, [Kha-
demi: unguis"): natrum A,
mina: (Il quam quadra: la-

c D JÀtn-wn AC, AB comprebendm-
tian: 101311110" natrum, "30:51:10 bi: canton
[il me) latent»: tira 111514110» natrum CA, in
quad perpmdiculari: B D udit , 8’ "au A D
intact mer-up" a [www ad 015141.»:

15m
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natrum. (Hoc eftszCq-i-z CA X’AD:
CAq-i-ABq.) .

NamËCAqu-AquzCAXAD-HËJ-z.
CDqK; hinc° CAq-i-ADq 4- BD’q :20- 2cm .
CAXAD-i-CDq-I-BDq. Iam’AquW’L
:ADq-l-BDq, &BCq:CDq-I--BDq.
Ergo CAq-I-AqufiCq-i-z CAX AD.

Q. E. D. - v. Schol. Hinc demonfiratur, in muni parafie-
Iogrammo A BDC quadrata e diametrîr A D, BC.
aequalia MIE quadratis lamant jimal fumtù. Nam
duëtis perpendicularîbus AE, BF, eü ADq z»

(DGq-FCAq-F: DCXCE,& BCq-Fz DCE- "n 3’
A B XDFz’Cquï-BDq.

Eh autem Cqu” Aque. 13.. z. V
8c qb ang. ABC :"IIBFD ’-r. 34. 1.

 ac ACE:4’BDF, ac ACv. .o. «kir
8: «in;E C ’ F D2731), encaszFap, Wh

ergo BCq -l-z DC X CE:ABq-I*-BDq.- Qua-x. 25. I.
re4’ADq-FBCq-I-zDCXCEZABq-I-q’.in.n
BÎÎq-F-DquI-CAq-F chxcs», &ergo
"ADq-FBCqZABq-i-BDq-l-DCq-i-a.34x.
cm1. Q. a. D.’  

D 4. ŒOP.



                                                                     

sa EVCLID. ELEM. man.
. PROP.vXIV’. PROBL.

, G
B E
C D

- Data reâilineo A caquai: quadrant»: con-
flânera.

.. 4;. r, Conflituatur reâilineo A  aequaIe * ’png.
reâangulum BD. Si igitur BE : ED: erit

9- 29. dcf. BD quadratum le defideratum. Sintmînus:
MF erit alterutrum lams BE   BD, a tune pro-

.» 3.. 1 ducamr BE, donec EF z ’Y ED, & bifeâa s
3, .0, L BF in H defcribatur circulus interuallo HB

vel H F, à producatur D E in G. Dico fore
EGq : A.

,, 5, 2. Nam iungatur HG: a; er BEX EF 4-
é- 15- def.& HEq z Hquë HGq. Sed oh ang. HEG’
m ff’çcgf;;; reétum, efl 5’ch : E Gq -l- HEq.’ Qua-

5.47.... re EGq-l-Hqu’BEXEF-i-HEq,
h I- in arque EGq :1 BEX EF. E11 autem 0b A
* 3"; EF :ED, BEx EF:Rg1.BD:ÀA.
’ Ergo EGq :’A. Q. E. D.

EV-
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DEFINITIONES.
 1. Aeq’uaIe: circuli film, quorum diametrî

faut aequales, vel quorum quac ex centris.
[unt aequales.

A V B 2. Reéïa lima AB circu-
- Ium C contingere dicitur,

. [quac contingens circulum
( in D) à: produâa ipfum

non fecat. ’ v
3. Circuli C, ôz E, contin-

F genfifi’ dicuntur, qui con-
H , K tingentes fe mutuo (in F)

fe non feeant.
4. In circulo aequaliter

L dijlare a centra G, raflas
lineae HI, KL dicuntur,

G quando a centre ad ipfas
G perpendiculares GM’, GN

I LP . dùâae fun: aequales.

. 5. -Mdgi: autem diflare à centra G dicîtur
ca 0 P, in quam maiqr perpendicularis G Q
cadit.

D5 ’ a. se.



                                                                     

sa EVCLIDIS ÉLÉMENT.
6. Szgmmtmn ciréuh’ efl:B

A figura ACE A, quac fub re-
G Câa linea AC ôz circuli cir-

cumferentia ABC compte.
henditur.

7. Angulu: fagmenti en:
ACD, qui reâa linea AC à:

circuli circumferentia CD comprehenditur.

I 8. Angulu: in figmmta ACBA èfi, quando
in circumferentia ABC fegmentî fumitur ali-
quod punâum B, arque ab ipfo ad terminos
A, C, lineae eius A C , quac bafis cf! fegmenti,
reflue lineae BA, BC ducuntur, angulus ABC
a (mais lineis B 1A , BC comprehenfus.

9. Quando’ autechomprehendentes angu-
hlm A BC reâae lineae BA, BC intercipiunt
circumferentiam A D C: illi circumferentiae
ADC infijiere angulm ABC dicitur. .

10. Seflor cirruh’ ef’t, quando

:mgulus EGF ad centrum G
gonfliterit, figura GEFG conten-

D (a métis lineis GE, G F angulunL

« comprehendentibus, ô: circum-
ferentia EF ab ipfis intercepta. I

u. Similia circulorum figmenta funt,’ quac

angulos capiunt aequales: vel in quibus an-
guli funt inter fe aequales.

" PROP.
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PROPOSITIO I. PROBL.

" Dati circuli ACE centrum inuenire.
I Ducatur in ipfo rafla
AB vtcunque, quac bifece- .
rur à in D. Aipunâo Da, a, ,,
ipfi AB ad retîos f3 duâa p. u, n.
DC producatur in E, à: bi- h

Atècetur CE in F. Dico,
punâum F centrum effe
circuli ABC. . F

Si negas z centrum efio G extra reâam
CE. ( Nam in ea praeter F nullum Y efTe’Y-W dm ï.

poteft .) DucanturGA, GD,GB. Ergo I
GA z 7 GB.’, ôz AD r. 3 DB; latus vero3- confit.
GD commune: hinc ’ ang. GDA : GDB.a 8’ 1’

, g. Io. dei r.EIÏ ergo Ë ang. GDA re&u5,-1deoque v an-n, un. a.

gulo GDA aequalis. E. A 9. 9. 9. a. l
6mn. Ex hoc perfpicuum refiv. fi in circula n54

lima C D raflant AB bifariam (7 ad angulos n50:
fiant, circuli centrant :flè in fêtant: CD.

PROP. lI. THEOR.
Si in circumferentia tir-l

culi A BC duo qualifie: Pun-
o fla A , B fitmantur: quac

1 coniungit rafla lima AB X,
F 1mm cirrulum radin FAg B Si enim non: cadet extra,

E vt AEB. Sumatur F circulit. I. 3.
centrum D, ô: ducantur ’reëtae DA, DB;

4 - DF E.
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DFE. Quoniam ergo DA
def. 1. z ï DB: erit ang. DAE :-
l’ A DBE. Et quum trianguli

P. la L Il ADE larda AE produâum
AIBfit m B: en: F ang. DEB D

DAE, ergo &,ang. DEB
5.19.1. E D’DBE,&DB),5 DE.

Sed D B z * DF. Quare ’ DF D DE. Quod
i fieri nequit, quia E extra circulum eflë po-

nitur. Similiter of’cendemus reâam AB nec
in circumferentiam cadere. Ergo intus ca-
dat neceffe cit. Q. E. D.

PROP. n’I. THEOR.

C Si in circula A B C "du
[bien CD par natrum E

E dufla rufian: liman: AB
non duflam- cr centrant,

A F B bifariam faim-F: ff ad
1") 4113-qu "1:70: fica-

bit. ngdfi ad angular rafla: A B jean:
. Ü bifariam [acabit -

Ducantur E A , E B.

o. 1g. dcf. a. l. Hyp. Quoniam AF : FB, ô: EA :°
m 3’ L E8, ô: latus EF commune: efl ” ang. AFE

I ç. Io. dcf. r: BFE, ô: ergo C vterque reaus. E. D.
fi. 1°. a 2. Hyp. Quonîam ang. AFE z V BFE, à:
T’s’ 1’ EA:EB, &ergo”ang.EAeF:EBF:efi

93-4” "(AF:FB..Q. E. D.
*"Comll. Hînc in muni triangule acquilatero Ù

ififidi lima "fia ab sagaie vn-tici: (riflant): bajîn,

- - perpen-



                                                                     

IJBER IHJ . a
ptrpendîculari: e]? Imfi; Ù contra perpendicularis
ab angqu muids bijèfàat bafin; Ù-perpendiculmi;
e purifia media bali: angulum ad vertical» bifacar.

PROP. 1V. THEOR.

Si in circula AB CD d’une enfla: A C, B D
mon duflaa par natrum [à inuicem fixent in E:
fifi bifuriam non flambant.

- Si enim fieri poteff,
D fit AE:EC, ô: BE

A l z E D. Sumatur 99a ’- 3.
- . ,centrum circuli F, inn-Vü c . gaturque F E. Érit er-

B go 75 ang. FEA reâus,x°.3- 3’
nec non ang. .F EBl reâus erit. Quare erit WI- 1°v au

ang. FEA : FEB. E. A ". m 9- a.
PROP.V.THEOR.

O I. . .St duo anal: ABC , CDH
H fi inuicem fiant in B, C:

non tri: aliorum idem cen-
Atrum.

Nain fi fieri pareil, .fic E commune cen-
trum. IungaturlCE, à: ducatur reâa EFH
vtcunque. Erit ergo "5- in circule ABC, EF
:13 C, a: in altero circulo, EH:EÇ,
ideoqueEFzEH. Q. F. N19.. . B. 9.15. -

a. 15. def. l.

PROP.
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6: EVCLIDI.S ÉLÉMENT.

PROP. VI. THEOR.
C ’ Si duo circuli ABC,

CDE fifi intra tontiné
gant in C: ipjôrum idem
centrant non erit.

Si enim fieri potefl,
fit eomm idem centrum
F. Iungatur CF, à: du-

’Lx catur vtcunque F EB.B
W... ’ForœVFBzFC;FE. Q. E.A3.

l. 2°. la

. 15. def. I.
a 8: a. ax.
q. 14. ax.

9.:4.l.-

moi). VIL THEOR.
Si in circuli ABCD diametro AD 411’qu
rufian: F fitmatur, quad nan’jit centrum cin-

culi, U a6 to F in tin-aluna aidant quaedam ra»
’ au: lineaeAFD,FB, FC, PH: maxima quidam

erit F A , in qua ventru»: E, reliant: vno FD V
minima ; aliarum autemfimptr propinquior F B
ci FC, quae par centra»: , maior efl remotiore
F C; duaeque tantum aequach a]: codent pun-
ëto F in circulum cadent ex vinique parte mi-
nima: FD.

A B 1. IunganturEB.EC,
CEH. Et quiat FE -I-

E EBDFB,acFE-.-i-EB
K :5 FA: etitFA D"

G

Eadem ratione 8: PC DE H. Rurfus quia

FB. Rurfus quia EB,
:EC,&EF lams com-

F H mune, ô: ang. BEFD
D CEF:efl:9FBDÀFC.

PH
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FH-i-FEDiEH, &ED :EH: eflFI-I
--l-FE D n ED, ac ergo FH D 9’ FD. Maxi- 9. 5. ax.
maergo efi FA, minima FD, ô: FBDFCV

DFH. E. D. 1
2. Fiar’ ang. DEG :: DEH, ô: ducaturn. 2;, 1.

F G,- à: quum praeterea EG z EH,.& com,-
mullis EF: erit * FG : FH. Omnis autem 8» 4. I.
alia vt FK au: maior aut miner cric A, quam A’ :319?”

FG. Ergo duae tantum aequales F H, F G I .
in circulumrcadent. E. D. .

PROP. VIH. THEOR.

Si «extra rcirculnm
i ABC aliquod punéîum

D fumatur, arque a6-
. :0 ad circulum datan-

zur glandant refila: li-
mas, quartant on); DA
par centrant M tran-
fi’at, reliquaevvaro DE, 9 - ’

DF ,vttunqne: earum f "
quidam, qua: in com-a4

q nana circumfirentiani
l cadunt, maxima cfi:
DA, quae par cenrrum

a tranjir, aliarum autemDE, DE, DC fempcr Propinquior ci DA , and;
par rentrant, mater eft remoziore; earum vero,

i quac in connexam’circumfërcntiam tadunt, mi-
nima efl DH , quac inter punélum D a" dia-
fnttrum H A intariititnr, aliarum autem D K ,i

DL,
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D DL, DGfimper quac

Propinquior minimae D
H minar ejl’ remotiore ;

duaeque tantum aequa-
lu. a panifia D in cir-
culum radant ex vira-

- queparteminimae DH.
. 1. Iungantur M E,K un C MÇ,MG,ML,MK. Et quia? DM

v. 1;. dem. 4- ME D D E, arque
5m m DM-I-MEz’DA:5’ ’4’ "’ ’ efi DA aima. Rur-

,. ,4. L fus qui. ME z MF, 6: communis MD, &-
ang. DME D DMF: efi DE D° DF. Simi-
liter DF D DG. Maxima ergo efi: DA, 6c
huic propinquior remotiore femper maior.

Q. E. D. 7fin. 2.QuiaMK-I-DKDFMD,&MK:
En, 1, I MH: eft DK D” DH, vel DHe DK. Por-

ro quum e DK -I- KM (DL -i--LM, à: KM
: LM:4 eFt DK ( DL. Eadem ratione DL
( DG. Minima ergo cil DH, ü huîc pro-
pinquior remotiore miner. E. D. . .

3. Ponann"r ang. BMD z KMD; à: quia
KM z BM, ac communis DM: cit * D K :
DB. Et omnis alla vt DN in circulum cadens

, v. par par am maior efl au: minor ", quam D B vel V
in 3- D K. Quare duae tantùm reâae DK , DB

aequales ex .D in circulum cadunt. Q. E. D. i

PROP.

t. 23. x.
1. 4..
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PROP. 1X. THEOR.
I. Si intra circulant ABC

B y C filmatur aliquod Punélum
F HD , arque ab en in circu-

lum radant plant, quam
K D I duae raflai lima: DA,

D B , D C aequalia: pun-
éîum D, quad filmitur,

A G- erit centrant circuli. -
Iungantur enim AB, BC , ô: bifecenrur in E,

F,& iunâae DE, DF ad K, H, L, G produ-
cantur.- Quia ergo AE z EB, ED : ED,
a: bafis AD .2, BD: efi: 4’ ang. AED z BED.Q- 8. I.
Ergo KH ipfam AB bifariam 6: ad angulos re-
âos 76 fecar, à: ergo 4’ in KH centrum circula-I6. def- I
efi. Eadem ratione 61 in LG cit centrum 4” en ” 3
circuli ABC. Nullum autem punâum prac-
ter D commune habent " refiae LH, LG."’ "1 "l
Ergo D cil centrum circuli ABC. E. D.

Aliter.
Si D non fit centrum circuli ABC: fit il-

lud I. Ducatur reéia HIDK. Erit ergo DCa. 7. 3.
de DB. Sed &DC z DB A Q. E. A. A byr-

PROP. X. THEOR.
A Circulm circulum in

G B L pluribu: quam duobur
K panât: non femt. l

1 0 i -’ Si enim fieri potefl,
F H circulus A B C circu-

C lum BEFfecet in pun-
E ais ,
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  sa EVCLIbis ELEMENT.

A - &is B, H, G. Iunâae
y. no. r. a; B BG, sa bifeaae fimv in

K K, L punétis, a quibus
E ipfis BG, BH ad re&os

l 0 angulos duéîae fint AK
F H oc, ELOM. En: er-

à. com. 3.- O go a vtraque AC,
EM centrum çirculi ABC, ideoque Oierit
.centrum circuli ABC. Eadem ratione O cit

W 3’ centrum ch’culiBEF., Q.F.Nfl

J’irai.

a. 1. 3. Circuli ABC centrum fumatur Ë, quod
a. l5. def. x. fit O. Iungantur O G, O B, OH, quac * ae-
3 j 9- 3’ quales crunt. Erit ergo 0 quoque centmmà

circuli BEF. Q. F. N à

PROP. XI. THEOR.
A- Si duo circuli ABC ,7 ADE
n Gfijè intu: contingant, Cf fu-

mantur centra ip arum F, H:
a rafla [inca if arum centra

coniungem produéla in circu-
larum contagion A main.

B C Si negas: fint centra F, H
in alia rem FDG, quae non cadat in conta-

t. i0. î; (mm A. Iungantur AF, AH. Erit ergo ’
î. [guég- x.AH 4- HFa AF vel FG, à: proinde * AH
p. x4. ax. aHG. Sed AHA z HI). Ergo HD a F

H G. Q. F. N. 1
PROP.



                                                                     

LIBER 111. a,
PROP. X11. THEOR. l

B Si duo circuliE7 A B C, A DE
extra contingant in
A: rèéîa lima

. mm centra con-
iungem par can-
taéîum tranfiéit.

Si enim centra F 6c G cirent in alîa reâa
FCDG per contaâum A non tranfeunte: inn-
âis AF, AC, foret, 0b FC: ’ FA, 81 GDv.15. dei r.
:AG, totaFGaFA-i-AG. q,E,AE,E- 20- I-

PRQP. XIII. THEOR.
Circula: circu-

lum non contingit
in pluribm Punffir
quam vno, flue in.
tut, fia: extra con-
tingat.

1. Si enim fieri
pardi, concingat
circulum ABDC
circulusG BEDF

A intus in duobus
punais B, D. Sumantur centra horum cirçu-
lomm” H, G, ê; iungatur HG, quac produ-m x, 3,
da 7’ in punâa B 6: D cadet; Sed quia 13H en. n. 3h

: HD, erit BHy en, a a potiori se»: a; 4;;-
GD. Efi vero C 8x BG z: GD. E. A.

2. Si fieri poteflz, contingat circulus ACK
circulum ABC in duobus punais A, C extra.

4 E a. Iunga-



                                                                     

68 ,EVCLIDIS ELEMENT.
r. z. 3., lungatur A C, quac 1 linrra vtmmque circu-

lum cadet. Sed quia circulus AKC circulum
w hYP’ ABC eXtra ° contingit: refta intra circulum
4’ 3. «fi 3’ A K C duâa extra circulum A B C 9 cadet.

Ergo A C fimul intra 8c extra circulum AKC
cadet. Q. E. A.

PROP. XIV. THEOR.
In tirade ABDC aequale:

B D reéïae Iineae AB, CD aequa-
liter dillant a centra E. Et

E quac: A B, C D aeqflaliter dt?
fiant a centra E, jan: inter

V G je aequaler.
Ex centra E ad mâtas AB,

x. u. x. A C CD demittantur 76 perpendi-
culaçes EF, EH , 6; iungantur EA, EC.

4h34, 1. Quiaergo*1’AF:AB:eritàAB:
AF. Eadem rationeàCDzHC. Et quia

on. 7. ex. AB:CD: erit "GAP: HG. Deinde quia
gadegnAE :w EC, ahincflAquficq: «in
’ ’4”AFq-a-EFq:ch-4-EHq. SedAFq

7. 47. L azflHCq. ErgosEquEI-Iq, ideoquefl
1. ax. EF z EH. Reflae ergo AB, CD a centra

à. 3. aux. i . .Il 4. der. 3.E .aequahter Mana E, D,

2. Quîa e EF : EH, a: hinc EFq z EHq: .
ô: praeœrea EFq 4- AFq :7 EHq -i- CHq:
cri: AFq: aCHq, &hincAFzflCH,

ac. 1x. &AszêCD. Q. E.D. a a
PROP.



                                                                     

en a. I1 i LIBER III. 69
PROP. XV. THEOR.

, In circula maximaM A B e]! diameter A
F i D r alium»: ocra fem-

Lper propinquiar B C
centra E maior affre-
matiare F H.

Ducantur a centro
ad BC, FH perpen-

" .. - dieulares EG, EK: à:
N C erit EK E" EG. Po-a- 5. dei 3-

, naturELzEG, ô: Vpar L ipfi EK perpendicularis 9 ducatur9- "° L
MLN, ôz iungantur BM, EN, EF, EH. Quo-
niam EL : EG, erit i MN z BC. Quia” W 3°
ME: AE, 6: NE z BD: en: * ME -!--EN *’ L a
z AD. Sed ME 4-EN E A MN. Ergo’h me L
ADN F MN, ô: AD E BC. Deindc quialr W "-
ME z FE, ô: NE :: HE, ang. veto MEN
E FER: erit ’ bafis MN ) FH, ergo a: BCv. a. I-
n P FH. Maxima ergo efl AD, ô: BC ma-
ior quam F H. E. D.

PROP. IXVI. THEOR.
ReEEa EA diamctro AB

circuli ABC ad reflet an-
gula: ab extremitate A
Jaffa cadit extra cirera.

Blum. Et in 10mm. quiin-
ter reflam Iincam AILE”
circumferentiam interii.

ccitur, airera raïa linea

’ E 3 non



                                                                     

7o EVCLIDIS ÉLÉMENT.

. nan’cadct. Etfemicircu-
limngulm C AB maior cjl
quam: angula reZÎilinea
acuta, reliquat autem C
A E minon

x. Si fieri potefl, cadat
reâa EA inrus, ô:- fecet
circulum in G. Ex cen-

itro ducatur DG. Quoniam DA : DG,
Ë; à]; erit ang. AGD :-. à GAD z reâo. Q. E.

A ’. Similiter oflendîtur, EA nec in circum-
ferentiam cadene pofÎe. Ergo eXtra circulum

cadet. Q. E. D.- I

2. Si fieri potefl, cadat reâa FA inter EA,
ô: circumferentiam AC. A centra D ad AF
ducatur perpendicularis DH. Et quoniam

une. dei. 1. fi, , .à Io. ac I4.ang. AHD reéius efl, ô: ang. DAH 1e&o
3x. DAE minor: exit ang. D AH ( 6 AHD, ô:

e. I9. r.u ergoHD(°’AD. SedAD:DC:ergo
N’y HD(DC. Q. E.A”.

3. Si quis angulus reâilineus acums vt FAB
maior effet angulo femicirculi CA B , vel ali-
quis angulus vt EAE minor angulo CAE:
refila F A caderet inter perpendicularem EA,
ô: circumferenriam AC. Q. F. N.

m 2’ 3’ Carol Hinc,u "fia Iinea , que ad "fia: angaIai
dncitur diametra circuli ab extremitateieinfiiem,
circulant tangzt, Ù guident in imita purifia.

a PROP.



                                                                     

LIBER III. ’ 7:
PROP. XVII. PROBL.

A data punc’fo A

reâam Iineam duce-
re, quac datum cir-
culant B CD cantin-

gat. ’
Sumatur centrum

4’ circuli E, a: iùn- o. v. 3.

gatnr ADE, de cen- ’ 4

I - e - tro E interuallo EA
defcribatur circulas AHF , à: a punch D ipfi
A E ad angulos reéios dUCatur D lun-
ganmr EBF, ac AB, quae circulum contingec.

*Nam EA :EF, &EB:ED, ô: 60m-
munem angulum AEB continent. Ergo x ang. x. 4. r.
EBA z F DE : reâo. Ergo 4’ A-B oircu-ii’î cm" ’43’

lurn BDC tangit. E. F.

PROP. XVIII. THEOR.
B C G A Si reéÎa Iinea A8 cir-

* adam C DE ramingat ,- a
V centra F autem ad canta-

éînm C radia [inca PC.
ducetur: ca perpcmiicn-
Iari: erit tangenti A B.

Si enim non fit itazadu-
carur ex F ad A B N perpendicularis F D G. a. n. I.
Quia ergo FGC reflua efi, erit: ’i ang. GCFü. I7- [-
minor reâo, quare a: FG e fi F c. Sed FD5; En; 8,

:FC: ergo FGoFD. E. z.dcf.;.
E4 PROP.



                                                                     

7: EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. XIX. THEOR.

A Si reëîa lima DE air.
B adam A BC,:antingat, acannât; autem C refis

[inca C A ducatur ad an-

1) C E gala! retînt tanguai
D E: centrum circuli en": in cade»: CA.

Si enim non: fit centrum in alia re&a CF.
3- r8- 3- Erit ergo 3 F CE métas. Bit autem à: ACE
’ W reâus a Q. E. A ê.

PROP. XX. THEOR.

B CB C D Ç DE
In circula ABC angulm BEC , qui ad cen-

tram E, duplu: eji cita BAC, qui alaire-un:-
ferentiam ; quanda eircmfercntiam ancien:
BC un»: pre bali.

Un]: I. Si E cadi: in AC. Quoniam EA :
ç. x. EB: erir ang. BAC z" ABE, ideoque zBAC
32’ l- z BAC 4-ABE. Sed ang. BEC: 3 BAC

-i- ABE. Ergo BEC z z BAC. Q.E. D.
Ca]: z. Si E intra ang. B A C cadit. langa-

.. un L tuf AED: &eritBEDzh BAD,& DEC
x.2.ax. :zDAC; quare ang. BEC:’° 2. BAC.

Q. E. D.
Cafi



                                                                     

LIBÈR ’ HI. 7,
Cafig. Si E extra ang. B AC cadit: fimili-

ter oflanditur, cire ang. BEC :- 1 2. BAC. Â’ 3’ un

Q. E. D. ’
PROP. XXI. THEOR.

A Anguli BAD, BED
in codent cirtulifigmento
BAED faut interjê ae-

laquier.
  Ca]: l. Si fegmentum

A, BAED fit femicirculo
B v D mains: fumatur P circulîn. x. 3.

centrum C, à: iùnganmr
CB, CD. Quia ergo ang. BAD : ’ à BGD", 3°. 3.
ôz ang. BED : ’à BGD: critg ang. BADE- 7- 3!-

: BED. Q. E. D.

A * Ca]: z. Si fegmenrum BA
E ED femicirculo mains non

. fit: iungatur A E. Et quia
  fegmentum AB DE femicir-

cule mains erir: per cafi I.
erit ahgul. A B E z: A DE.
Sed ù ang. BFA : ’ EFD. °» U. ï-

Subtraâis ergo bis angulis ab aequalibUs 7’ a" 3” 1’

fummis angulorum in triangulis ABF , E D F:
remanebit ang. BAD z BED. E. D.

E5 PROP.



                                                                     

74 EVCLIDIS ÉLÉMENT;

PROP. XXII. THEOR. .
D gindrilaterorum A D C B,

qua: circuli: infirüuntur ,
Conguh’ op ofiti AD C , AB C

fimt duo r refli: aequaln.

Iungantur AC, BD. Quo-
4AB mam e ang. CAB z CDB,

à: ang. ACB : ADB: en; ’

’ ang. CAB 4- .ACB :1ADC. Sed ang. CAB
” 3” 1’ 4- ACB -l-ABC z 1 2 reâis. Ergoyang.

A’D C --I- ABC :2 mais. Similiter oflemli-
tur, ang. DAE -I- DÇB z 2 mais. E D.

PROP. XXIII. THEOR.
Super endem rafla lima

. C ’ . duo nrmlorum figmenta fi- -
fC milia 69’ inacqualia ex ea-

dem par" non confluen-

A B tur.Si enim fieri poteft, fint fuper re&a A8
duo fegmenta circulorum A CB, ADB inac-

’ qualia fed fimilia ex eadem parte confiituta.
u. m. dei: 3.Ducatur ADC, ô: iunganrur CB, DB. Erin:

4a. 16.1. ergo" ang. ADB :ACB. A0.
PROP. XXIV. THEOR. , o

Super aequaliôur reéïù Iinei: A B , CD ji-
milia circulorum figmmta ABE, CDF fun!
i ter fi aequalia.

Ponatur enim fegmentum A B Ein fegmen-
mm CDF fic, vt A in C a: AB in CD cadat.

’ C Et



                                                                     

LIBER III. 7;

A GÏHNF l
A * B V C DEt quia, AB z CD, pun&um B cadet in D.

Iam fi circumferentia AEB non congrueret
circumferentiae CFD: aut extra hanc cade-
ret, aut eam fecaret, veluti CGHD. Atqui
fi circumferentia AEB extra vel intra fegmen-
mm CDF caderet: foret fegmentum ABE
fegmento CDF mains minusue, ü eidem fi-
mile. Quod fieri nequit x. Sicircumferen-z. 33. 3,
ria AF B caderet in CGHD: duo circuli fe
in pluribus quam duobus punfiis C, H, D fe-
carent; quad etiam abfurdum cit ’4’. Quum 4:. Io. 3.
ergo circumferentia AEB nec extra circum-
ferentiam CF D cadat, nec eam iëcet: ipfi
congruat necefTe eft. congruent ergo rota
fegmenta ABE, CDF , à; erunt proinde ae-

qualia. E. D. C
PROP. xxv. PROBL.

, . B l B B
A’C E Æ
i E A D c A D cData circuli [a mento ABC dçfiribere 557--

adam, ouin: a egmentum.

’ Secetur



                                                                     

u. 1°. la

a. Il. I.

a. a; !-

y. 6. l.
a. confit.
3.9. 3-

a. 4.1.

Aï:
76 EVCLIDis ÉLÉMENT.

B

B

DCADC
Secetur " AC bifariam in D, à; ipfi ex D

ad reâos ducatur * DB, 8c iungarur AB. Et
fi ang. ABDzBAD: erit D centrum circuli,
cuius efl fegmentum ACB. Sin ang. ABD
maior’vel miner angulo BAD; fiat 5 angul.
BAE z A BD; à; erit E centrum circuli, in
teruallo EA, vel EB , vel EC defcribendi;

Caj.,l. Nam fi ang. ABD : BAD: erit
AD:7 DB. Sed ô: AD :. DCs. Quare
Derit centrum circuli complendi ’. E. F.
Sima! pour, hoc in cafiz figmmtum AC B Je
fmidrculum.

Ca]: z. Si ang. BAE aequalis efi confitu-
tus ang. ABD: erit itemm 7 EB z EA. Sed
lob AD z 8 DC , à: angulos ad D aequales,
efl etiam EA 9°: EC. Ergo ’ circuli complen-
di centi’um erit E. E. F. Conflatfimul, fi
ang. ABD ) BAD, figmmtum ACB fami-
circulo minw (Je, quoniami contrumlE extra
cadit; 0’ fi ang. A BD ( BAD, figmentum
A C B maiu; cf: fimicirculo, quoniam centra»:
E finira ondin

PROP.



                                                                     

LIBER m. h 77 i
PROP. XXVI. THEOR.

A41" D

ABCI:In «galion: circuli: AB C, DEF, anguli
"qui" agnation: infiflunt tirrumfi’rentiü
BIC, E;KF, flue ad centra, (vt BGC, EHF)
flue 4:1 circumferentia: (vt BAC, EDF ) 1*
infijlant.

Iungantur enim BC, Quia circuli
A B C , EDF aequales funt: erunt à: quac ex
centris aequales , id efl, G B z HE, G C r:
HF. Et quia praeterea ang. BGC z EHF:
erit BC z ” EF. Et quoniam ang. BAC :m 4. b
EDF: fegmenrum BCA fimile efl 3 fegmen-S. u. def. 3.
to EF D. Ergo A fegm. BCA z fegm. EFDM 24- 3- ’
Toms autem circulas AB G z circula DE F.
Ergo ’ fegm. BCI z fegm. EF K, ideoque m 33 "-
circumferentia BIC .: EKF. E. D.

PROP. XXVII. THEOR.
D

B c E E
. 1X , .In aequalibur cirtulir A BC, DEF , .anguli;

î Supple, conflituti. . qui



                                                                     

7a .EVCLIDIS ÉLÉMENT.

A

BC E Equi nequalibu: infiflunt ciramferentiii BC, BF,
film interjè aequales [me ad centra, (vti BGC,
EHF ) flue ad circumforentia: ( vti BAC,
E D F) 1 infiflant.

’ Si enim non fit ang.-BGC : EHF: altern-
ter velot] BG C maior crit. Fiat ang. BGK

A- 236. h :: A EHF: 6c erit F BK z EF z BC. Quod
Ï: à fieri ’ nequit. Bit ergo ang. B GC z EHF,
z. 20. 3. 8:8: hinc etiam ang. BAC z EDF. E. D.

7, u.

Lima rafla EF, que: du-
âa ex A media pum’lo cir-
cumfirentiac alicuius BAC
circulant tangit,.parallela a]!
reflue lima: B C , que: pari-
pbn’inm ilJam fubtendit.

Duc elcentro D ad conta&um A re&am DGA,
m ,7, 3, & conneëtc DB, DC.K Latus DG commune efi,
1:. W1). DB:DC, arque ang. BDA 2° ADC, oh ”
î. peripherîas BA, AC aequaies. Ergogang. B GD
1,: ,8: l. a: C G D , 8: proinde vterque re&us e11: Sed in4

1°. m terni anguli EAD, FAD etiam r re&i funt. Ergo
- EF, BÇ parallelae’funt. Q. E. D.

i- Supple, confliruti.
P R O P.



                                                                     

LIBER, III. ;79
PROP. xxvm. THEOR.

A . v D’

B CE F’ G HIn aequalibur circuli: ABC, DEF, aequale: i
reflue linette B , E F cireumfirentia: flaquait:
auferunt, maiorem quidam BAC muiori EDF,
minorent vero B G C minori E H F.

Sumantur centra K , L , ô: iungantur K B,
K C, LE, LF. Quoninm circuli aequaies
funrz erit KB z: LE, 8c KC z: LF. Bafis ve-
r0 BC :EF: ergo ang. BKC z" ELF, &u. 8. x,
hinc 4’ BG C z EHF. Sed 6: totae circum- (P- 16- 3o

ferentiae aequales funt. Ergo à: reliquae A
BAC, EDF aequantur. E. D.

PROP. XXIX. THEOR.
In aequalibu: circuli: AB C, DEF , acquit fig. propor.

’ le: eireumfirentiu: BGC, EHF aequalia re- ("and
54e linon: B C, EF juôtendunt.

Quoniam B G C : EH F: duâis e centris
KB, KG, LE, LF, erit 76 ang. BKC r.- ELF.» 27, ;, .
Praeterea, quia circuli aequales ponuntur, e
K8: LE, &KC :LF. Ergo Mac z en. 4. a.

Q. E. D. . i ,,* Nom. H166 8c fies praeceâentes intellîgan.

Il": etiam de codem circula. C - I
PROP..

s



                                                                     

80 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
PROP. XXX. PROBL.

B Datant circumferentiam
ABC bifariam flaire.

A Duc AC, quam bifeca in
D. Ex D duc DB perpen-

A D C dicularem in AC. . Dico,
fore AB : BC. Iungantur enim A B, BC.
Et quia AD z DÇ, à; latus DE commune,

a. io.def. La: ang. ADB z ’ BDC: erit A AB : BC, a:
2’ 42’s; ergo l3 circumferentia AB z circumf. BC,
’ l quoniam vtraque femicirculo minor efl. Q.

E. F.

PROP. XXXI. THEOR.

F n In circula A BC D angu-
D la: BAC, qui (in fmicirculo,

refila efl ; qui vno ABC in
maior: çmeMo, muter efi

rafla; qui ADC in mi-nori, maior rafla. Et inju-
per angulu: maiori: figuren-
ti reéîo maior e]! ; minori:

vero figmenti angulu: rafla
minon

1. Ex centra E ducarur EA , 8c BA produ-
7’ 5. 1’ catur in F. Quoniam 8E: EA: erit 7 ang.

BAE z ABC. Rurfus, quia EA : EC: eritV-
Î: ang. B C A z CAE. Ergo a’ang’. BAC :

’ ABC --i-BCA. Eii autem ô: ang. FA C :’
ABC -i-- BCA. Ergo ang. BAC z FAC.ç. x... dei LErgo ang. BAC ê reclus efl. Q. E. D. I

z. Quo-



                                                                     

LIBER. 1H. i3.
z. Quoniam" ang. ABC-FBACCz re-v

ais, 6: BAC z refio: cri:a ang. ABC
reâo. E. D. . ° i3. Quum quadrilaterum- AB C D incirculo
habeat i angulos oppofitoâ ABC 8: ADC 2 re-a. a; 3.
&is aequales; ABC vero minot fit reéîo: re-
liquus ’ ADC maior reâp erit. Q. E. D.

4.. Quia angulus ref’tilineus BAC reâ’us efi:

pater, angulum a circumferentia C BA ô: rea
fla AC comprehenfum maiorem reâo efTe. A
Rurfus quia F AC reé’ms ei’c: pater, an"gulum

minoris fegmenti DAC minorem erre reé’to. r

Q. E. D. A
Corollar. Hinc manifefium off, quod fi on»: on-

gulu: triunguli duobu: reliqui: aequalisfir, a]! "au.

* Sebolia.
l. E . . ,1, jigriangulo rfimgulo B A

” ’ . C fi bypatenujb B C "bificetur in
. D: cireulus, interuallo DE de-

firiprur, pif A criant tranfibit.

B ID C’ Si enim non tranfeat par A,
vr BEC: îunéh DA, quac circule occurrnt ad En
ducanrur EB, BC. Eric ergo * anguius BEC in m 3L 3.
femicirculo re&us, 8c proinde aang. BA C aequa-a. le. a.

lis ’Q.F.NP. . W’U’
i2. Si qui: angulu: in. figurante circuli reflua-

figmanmm finirireulu: Si vert) Obtüfin. eji, cg-
mentum mînur: [in noueur, fegmentum mais" eji fi.
imide-cula. Si enim negas: angulns me tant-us non

cric, quanrus ponebatur. k . à
’i e - F PRO P.



                                                                     

8: EVCLiDIS ÉLÉMENT.
PROP. XXXII. THEOR.

’ E ’ J A Si rafla [inca AB circu-
- ’ k . -° lem CDEF eantîngat, a con-

taéîu F autem dumtur rafla
lima FD, circula»; fêtant:
anguli DFB, DFA, quo:
ban cum ramingeeae faeit,
aequale: "un: iir, in al-
terni: tircuIi [âgmentù-con-

A F Efiflunt,DEF,DCF.
Ducarur enim ipfi AB ad reûos angulos

F E; iungatur ED, ô: fumto quouis punâo C
in circumferentia DF, iunganmr CD, CF.

- uoniam igitur ’ in F E centrum circuli cil:
si 1313,, I,EDF cit angulus 5 in femicirculo, 6: proin-
&7.def. 3;de ’ reâus. Hinc ang. EFD --i- DEF :: ”

:1 3313;. ireâo. Sed étang. EF B: reéio. Quare C
g, .,&3,u.ang..DFB : DEF. Deinde quoniam DFA
à 13- ln -i-DFB:’ 2 mais :’" DCF -i--DEF.-
cri: ang. DFA:"DCF. ,Q.E. D..3.

.ax.

PROP. XXXIII. PROBL.

a E G :a F.l C I A]; . GI Super data héla lima AB dqfèriâere je:
gmentum circuli, quad rapiat angulum, data
4013qu reflilineo C arquaient.

. , Ca]: l.



                                                                     

man 111.- i - a;
04131. Si dams angulus C fit reaus (fig. 1.):

bifeca AB in D, à: fuper AB centro D inter-
uallo DA vel DB defcribe fegmentum circuli
AEB, quad capiet 4’ angulum reâum, qui 269- Il; à

data C aequalis erit. Q. E. F. x, ’ - ’
’Cajfz. Si dams angulus C fit acutus(fig.z.)

vel obtufus (fig.3.): fac ang. BAF: C, 6; ex
A excita fuper AF perpendicularem A G;
bifeca AB in D, ê: pet D duc DH ipfi AB
ad reétos angulos; centro H interuallo HA
defcripri circuli fegmentum AEB cri: A id,
quad defcribendum crac. I I

Nain, iunéta HB, quia AD: DE, DH
communis, à: ang. ADB z: 76 HDB: erit
AH : 4’ HB , & ergo circulusDcentro H pet in 4. 1.
A defcriptus tranfibit etiam Ber B. .. Et quo-
niam AF circuium *’ tangit, AB veto fecat:
erit angulus in (egmenro AEB r:- * ang. BAF 3’

z C. Q. E. F. .
PROP. XXXIV. PROBL.

A data circula ABC
C figmentum abfcindcre ,

quad capiat angulum, da-
D to angqu rcéîilineo D ae-

quakm.

,IE B F ’ , .Ducatur fi méta EF, circuium rang-eus in [à m 3.
B, ô: ad ,punétum B fiat 7 ang. CBF z D1142]. r.
fegmentum BAC copier angulum- 3, angulo 3. 3M.
CBF, vel dato D aequaiem. Q. E. F.

F2. PROP.



                                                                     

34 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
PROP. xxxv. THEOR.

K A Si”in circqu A!
y 1’ BCD duae reflue

I .2- v lincae AC, BD

i l F marna fiant: re-’ B D fiangulum fui jè-. B A c C gmentir imita AE,
’ I , EC comprebcnficm

I j) , 4» f u. a cria: tla w a egmenm BE, ED
. B c - B C comprebenditur.

. Ca]: 1. Si A C, BD per centrum E tranf-
eunt: manifeiium efl, quum AE, EB, DE,

’ 5- 35. F EC aequales fint, efle AE XEC ::’ BE

X ED., E. D.
* Cafi a. Si alterutra AC pet centrum F

tranfit , ô: alteram BD ad angulosireétos fecat
’ 5’ ” in E: iungatur FD. En: ê AE xEc 4- FEq

, 3. 3-, z FCq : FDq. Sed quia ” BE :ED,
ideoque BE X’ED 2 EDq: eii quoque BE

lira ;ax;)( ÉD 4- FÉg : 9 FDq. Ergof AE X
” EC:BEXEDvelEDqI*

. * Ca]: 3. Si alterutra AC per centrum F
V quidem tranfit, fed alteram BD non ad reâos
fecat: ex F in BDAucatur per endicularis
FG. Efi ergo "’BG :t GD, &c BE X ED
-i- EGq : BGq. Iungarur FB, ô; addito

’ communi FGq, eritrBEX ED -l- EGq -i-
Fqus’ FBq. Sed ÉGq-i-Fqus
FÉq. Ergo BEX ED 4- FÉq :FBq 2’

l i FCq.
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FCq. Efl veto êz AEXEC iFEqçë

I FCq. Ergo ’ AIE X EC z BE X E1).
Q. E. D. ’ ’ - - ’

Cuf 4. .Si neutra pet centrum F tranfit:
iunganrurFE, FB, PC, à: ex F in AC, BD,
demitranrur perpendiculares PH, FG. Ofien-
ditur’, vti antea,iBÉX ED 4- FEq z FBq,.’

&AE’X EC-i- FBq: FCq. EH: vero
FBq z FCq. Ergo A AEXEC :BEX

ED. Q. E. D. - ,PROP. XXXVI. THEOR.
A.

cWD A .B a B . D -V Si extra circulant ABC aliquadipunéîum D ’
limoner, a" a6 en in circulum codant duae re-
flue lincae, quarum alteraDA circula»: five!

c in C, A, alteralDB ocra contingat : refig’rgulum
’eomprebenfum figé rota femme D A, ° exte-

riore figmento DC, inter punéium D 8* con.-
uexam circmfiferentiam, aequale erit ci, quad
a contingente DE fit, quadrato.

au]: I. Si DA rranfit pet centrum E cir- *
cuii: iungatur E B, à: ang. E BD erit * reéhlsg u- 18- 3-
Sed A AD. x. DC-I- on, z DEq, a a DBq A- in

i 4-: BEq z DEq. Ergo AD x De: 4- en,"
z DBq -F BEq. Ergo, quum CÉq :BEq,
A DIXDC z DBq. Q. E. D.

a. Il F 3 2.



                                                                     

(Va 3a 3-
A. 6.3.
n- 47. r-

’5-36. 3o

36 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

A

E cC

D D .- CajÏ a. Si DA non tranfit pet centrum E
in AD ex É ducatur perpendicularîs EF,
innganturque EB, EC, ED. Ergo "quum
AC bifecta ’ fit in F, erir AD X DC -i-
FCq: A FDq. Commune addarur FEq:
eritADXDC-i-FEquDEq. Sedôz
DBq -i-EBq :5 DEq, 6c CEq :EBq:
Ergo ADXDC :DBq. E. D.

” Scbolia.

x. Si a purifie quouîs A ex-
A tr: circulum aflùmto, plates

ache lineae AB, A!) circu-
lum recoures ducantur: refleu-
gula comprehenfa Tub totis 1i-

jÀ C neis AB, AD,. &parrîbus exv
ternisAF, AG inter (e fun:
aequalia. Namfi ducatur nin-

D gensAC: carnAxarzî
AcqzîDA’XAG:

B
. a. Confier etiam, duae re&as

AE, AC, ab eodem punao A
Fana... quac circuium ungant, inter Te aequales
cire. Nain fi ducatur AB recalas. circulant: en:
AquâBAXAF :5 ACq.

3. Perfpicuum quoque cit, ab eodem panax A,
enta circulum affumto, duci tantum poire duas
linon-reflets AE, AC, quaeeirculum tangua

. , am.
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Nam a terri: AG tangere dicarur, en: AG .20. 3- ml.

’AE:AC. Q. EN”. l ’ ""3-
PROP. Xxxvn. THEOR.

Si extra circulnm ABCfic-
- munir aliquod paniquai D ,

arque a6 co- in circulant ca-
danr duae reflue lincae DA,
DE, quorum airera quidem
D A circulant fixe: in C, al- A
tera ocra DB in cum incidat; i

autem reâlangulum compre-

Ioenfum ai tata [crante DA,
65” exteriore figmertto D inter punêîum D if
comecxarn circumfèreniiam, aequale ci, ’ uod
a!) incidente DB fit quadrato’: incident ’nea

D B circulum continget. ,r v
Ducatur enim 9 tangens circulum DE, filé e- 17. 1-

matur cenrrum ’ F, ô: iungantuHF E, F B,c. 1. 3.

FD. Ergo AD X DC:” DEq. Ergof- 35-3.
DEq 2 DBq, ôz DE:DB. Sed quia

- praeterea FE :1713, ô: DF :: DF: erit ang."’ flan
DEF : liDBF. Eftvero DEF refilas N°4 ’ 3’ 1
ergo ô: DBF ; ô: igitur DE 96 circulum tan- piot. 16. ;. I

gît. Q. E. D. - ’
” CoroII. Hinc confia, fi duae re&ae aequales

DE, DE ex pun&o quopiam D in connexam pe- .
ripheriam incidunt, 8c enrum vna DE circulant
tangir: alteram quoque DB circulum tangere.



                                                                     

  G L ado in cri idicitur, quando
vnufquifque infcriptae figu-

H rac GHI angulus circuli
GKL circumferentiarp con-

tin’git.   v
1&wa

,88 œ(rü)æ
EVCLIDIS
ELEMENTORVM

LlB ER 1V.

t»0tù***fi*fi**i**ifi**t*’
DEFINITIONES.

A 1. figura reflilinea in fi-
l guru rcfiilima in cribi dici-

- D tur , quando vnufquifque
if figurae infcriptae DEF an-

 gulüs D, E, F, contingit
B 1T C vnumquodque latus AB,
AC, BC eius ABÇ, in qua infcribirur.

2. figura .fimiliter dru figurant circumfcri-
bi dicîtuxt, quando vnumquodque lams cir-
cumfcriptae ABC contingit vnumquemque
angulum eius DEF, circa quam circumfcri-
bitur.

3. figura refîilinea in tir;

à

4. figura r’eéïilinu cira:

circulant cirtumfirih’ dici-
tur, quando vnumquqdque
latus circumfcriptae NMO

0 P P  c.iru.11i circumferentiam
contmglt.

Cir-



                                                                     

EVCLID. VELËM,t LIE. IV. 89
5. Circulur fimiliter in figurq "(filma in«

faribi dicitur; quando circuli circumferentia ’
vnumquodque latus eius, MNPO, in qui;

infcribitur , contingit. -
6. Gradin tifmfguram reflilineam cir-

cumfi’ribi 4 dicitur, quando circuli, circumfe-
rentia GKL vnumquemque apgulum eius.
GHI, circa quam circumfcribitur , contingit. ,

7. Rififi: lima CH in circùlo CKL mari
dicirur, quando eius termini G, H in circuli
’circumferentia fuerint.

PROP.. I. PROBL.

In data ciraqu AB C data; flâne linette D, -
quac dinmnro du: BC maior n67: fit, aequakm  

rcflam [imam apure. z
* .   Ducarur circuli dia-

meter BC. Et fi D:
B C : faé’cum iam erit

C B propofitum ”. a. 7. def. 4.
  Si D4 BC, pohamr

D ,5 ipfi D: CE, ô: cen-P-j- I-
tro C interuallo CE circulus AEF defcriba-
tut, 6: CA iungatur. .Quae erit ipfi D ale-7’ L a
qualis Y , 6: in data circule aptata *. Q. E. F.

à

F5 PROP.



                                                                     

90 EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. IL PROBL.

Inhacù’aIaABC àfa-ihretn’aglûz,

&BCîunganr.

.31; anninm igimr’ ang. ABC:GAC, k
4...... mg.AŒ:um:anëmg.Am:DEr.

&ang.ACB:EDF. ErgoôtreüqnnsBAC
142.!. reliquoEFDaeqmliset-iflsôrAABCæ-

qlfianguhnneritipfiDEF.&inCircnlo5in-
a," élit:4"Iî:g’ipcnm. Q. E. F.

PROP. [IL PROBL.

w L B » « n?
CirctdtnntirrùmABC tir ail!"

W, «954:;th DEF.Prodnc
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Produc lams EF ad G a: H. Cape   cen-’.. x. 3.

trum circuli I, ex quo duc refilant IB VtClln-x. au.
que, 8c fac’ang. BIA :2: DEG, à ang. BIC
:DFH, &per A, B, C dgc A reflas NL,* a": 16-3.
LM, NM, circulum tangentes. Dico fluâum.

Quia énim P anguli ad punâa A , B,  C main. 18- 3-

funt: cran: ang. IAL 4- IBL :: 2 re&is.
(* Duâa ergo AB,’erunt ang. LAB 4- LBA V
( 2 métis , ideoque reaae NL , ML concur-
rem ’ in L.) Quum autem in quadrilatero v. a. u.

. LAIB quatuor anguli 5 fint : 4. mais, cg. a. fchol.
A quibus anguli IAL, IBL ç z mais: erunt 33- h

a: reliqui AIB 4- ALB z. o z mais. 5111m 3- m
autem à ang. DEG -l- DEF :’* 2 mais.» 13. a.

Ergoang; BIA -I- ALB : DEG -l- DEF.
Quare ° ang. ALB :IDEF. Similiter de-’
monflrabîtur, ang. NMB 7.: DF E. Ergo ôz
reliquus MNL:: e FDE. Efi igitur A” 3” L -
LMN aequiangulum dato DE F, &.circum- Î d f
Icripum ’ circa circulum ABC. Q. E. F. ’4’ ° ’ 4’

  mon 1v. PROBL.

In data trin Ida ABC   !
circulum infiri en.
-  Bifecentur f ang. ABC,1. 9. 1.
A C B mais , quac conne-
niant in punéto D," ex
que. duc V Perpendicula- W il h

res



                                                                     

92 EVÔLIDIS ELEMENT.

res DE, DF, DG.- Cir-
culus centro D pet E, vel
F, vel .G defcriptus, eljit
is, quem Jdefcribere opor-

.tebat. * ’

B F C .l Nam quum ang. ABD:DBC, 6: ang.
.3 ’°’ m DEB:4’ DFB, &latus’DB commune: erit

8

4:. 16. 3.
a. 5. clef. 4.

D B A A .I’ a ch. a
c. 10. 1.
a; u. 1.

Q

7- 4-

. 6.1.

I.

76 DE : DF. Eadem ratione DF z DG.
F Circulus ergo ex D par E, vel F, vel G de-

fcriptus per reliqua etiam punâa tranfibit, 6:,
quia reé’tas AB, BC, CA fecare nequit 4’, ipfas

’continget. Erit ergo infatiptus " in mangu-
.lo ABC. Q. E. F.

PROP. V. PROBL.

Gina datant triangulum A B C cira-alun:
ârcwrfcriâere.

Bifeca e AB, AC in D , E1, ô: duc perpen-
diculares fi DF, EF, coeuntes in F, ex quo
centro pet A, vel B, vel C defcribe circulum.

Siue enim F intra triangulurh ABC, fine
in bafin BC, ’fiue extra triangulum cadat: du-
âis mais FA, FB, FC, erit VBF z AF z
FC. Ergo circulus ex F pet vnum punâto-

mm
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rumf A, B, C defcriptus, par reliqua etiam
tranfibit, ô: circumfcriptus cri: circa a trian- a. 6. def. 4.
gulum-ABC. Q." E. F.-

Caroflar. - ”Si. datum triangulum fit oxygonîum, DF 8: E
intra triangulum connement ’; fin amblygonium,’- 3’ mm.
extra; fi vero re&angulum fit, conuenient in ter- 3L 5
rio latere BC , quod angulum refinm fubtendit,

* Scbolia. .1. Eadem ration: circulus defcrîbitur par tria
punëta, non in eadem refila exiflentia. D

a. Si in quadrilatero A D
BCD anguli A &C, qui

C ex aduerfo, duobus re&is
aequanrur, circa quadrila-
terum circulus circumfcrî-
bi porefi. Defcribi enim

D per ne: quofuis angulos 8,.
C, Dcirculus potefl’. Iam

n fi negas, candeur tranfitu-
rum efl’e per qua-tub] A: feeet refl-am AB in quo-
uis nlîo pun&o F. Dufli ergoD F, crû: ang.C-i- a, a. 3,
F: 5 a mais: Sed popituretiam C-I-Aza :è- I
353- Ergo ang. F:A. Q... E. A "o V » w. 16. t.

’ PROP. VI. PROBL. .
A ,In data circula ABCD-

quadratum fifi-flâne. ’ ,
Ducanturg diametrî AEC,.9. I. 3. a;

B BED ad reâos angulos, & "4°
E iungantur AB, BC, CD, DA. , -

, Nam quia BEzED, 8:
C communis EA, ô: ang. BEA,

I * AED



                                                                     

1.4.1.

A. 3l. 3.

jacot. 16. 3.
v. la. 3.
t. as. I.

o. 34. l.

94 EVCLIDIS ELEMENT.
A- AED feCti: erit t AB z DA.

Eadem ratione B C z: AB, ô: »

CD :DA. Ergo, * qua-
drilaterum AB CD aequila-

B temm efl. E11: veto a; re-
’ &angulum, quoniam A qui-
] liber angulorum A, B , C, D,

c in femicirculo efl. Igitur
.quadratum efi, infcriptum in data circulo.
Q. E. F.

PROP. .VII. PROBL.
A Gina datum circulant

G FABCD quadratum circum-
X faribere. .

B E D Ducantur diametri AE
k C, BED ad Areétos angu-11 C I les, a; pet punâa A, B, c,

D tangentes circulum GF,GH, HI, F I F.
Igitur quum’ anguli ad A, B, C, D reâi

fint, nec non(per hyp. ) anguli ad E: eruntg
reâae PC, HI, BD, 8c reâae GH,’FI, AC pa-

rallelaé. Ergo Pgra funt GI, GC, FB, GE,
FE, HE ô: E1, ac propterea ° GF : HI, à;

GH:FI, à GH:AC, 6c GF:BD.
Hinc 0b AC : BD , exit quadrilaterum FG
HI aequilaterum. Et quoniam GE cit Pgr.
ô: ang. AEB reflus: erit ° à: ang. G reâus.
Similiter reliqui H, I, F reâi demonfirantur.
Ergo figura F GHI dt quoque reâangula, ô:
propterea quadratum, ac circa circulum de-
fcripta. E. F.

* Scboliam
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1 ”I Scholium: ’ ’

. A E IB . Quantum circule circum-
feriptum ABCD duplum en

H infiniPü quadrati EGHFÂ ’ r
. F Nain Rgl.HB :7 z A glapi» 41. x.

8c Rgl. BD: a A HGF. E3:-
D go totumABCDza EHGF.o (a

PROP. VIH. PROBL.

A H, D In data. uadmto ABCD
l f circulumi criée". i
E I G Bifécerùr vrraque AB, AD

in E, H, pet E alterutri
ipfarum AD, B C parallela . -

B, F C EG, "(pet H veto altcrutri A
"ipfarum’AB, DC parallela HIF agamr. Cen- V
tro IinteruaIIo 1H, ile! 1E, vel [G defcriba- .

tur circulus. p V q, I . .
Quoniam ergo Pgra funt AG, GB, AF, FD,

AI, IC, 1B ô: ID: erit 4’ AE :HI, 8c AHfï 34- n l
z E1. Sed quoniam ’ AB,:AD: cit 7 AEÎÂÎ’ L
: AH, ô: ergo HI z E1. Similiter demon-i
flrabitur H1: IG, ô: EI:IF. Ergo 1E,
IF, 1G, 1H aequaies funt inter fi: , ê: propter- a q
ea circulus centre I interuallo vni ipfarum «
aequali defcriptus etiam pet reliquarum ex-
trema tranfibit, à: quoniam reâas AB, BC,
CD, DA fecare v nequit (film enim anguliv. 16. 3.
ad H, E, F ô: G ireâi 4’), ipfàs ranger, à; pro-4a. fch. 29.1. x
inde quadrato x infcriptus erit. Q. E. F. 1.5..def. 4,

PR O P. I *



                                                                     

’ 961 V EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. IX. PROBL.

Gina .datum Quadrant»: n
A B C D 1 circulant drenn-
tribart.

Iungantur A C, BD. Ex
( B punëto E, in quo fe fecant,
’ interuallo EA vèl EB, vel

ED , velIEC defcribatur circulus.
Quoniam DA:’AB, DG": CB 6: coin- I

- munisAC: anguli A a: C pet reétarn AC bi-
wk 3- .3. fecantur 4’. Similiter ofienditur, angulos B

6c D bifecari per reâam .B D. Et quia ang.
a A: B, ô: hinc dimidius EAB : dimidio
. u. 6, L EBA: erit ’ EA :EB. Similiter deman-

flzrabimus, efl’e EB :EC, à: EC : ED.
Sunt ergo EA , EB, EC, ED inter fa aequales,
6c circulus, centre E interuallo, vni harum
aequali, defcriptus, pet punéta A, D, C, B

. tranfit, a: ergo circa quadratum ABDC cir-
a. 6. def.4» cumfcriptus A eft. Q. E. F.

PROP. X. PROBL.
’ L folklo: zinn-

u 1m con im-
D ée, l’abat: alter.

utrum au nm,
Bqui [nm fifi»,

duplum relirai
I Ponatur reâa

quaedam AB, a:
feceturfl in C fic,
vt A 8X B C z

ACq.
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ACq. Centro A interuallo AB defcribatur
circulus, in que aptetur V mêla BD aequalis 7’ ” 4»
ipfi AC, quae diamètre circuli maior nOn dt.
lunch AD, erit DA B triangulum ifofceles,
in quo ang. BDA vel ABD : a DAB.

Nam circumfcripto circulo î circa A ACD, S. s. 4.

quoniam AB X B C :J ACq z BDq, patet t 37- 3-
BD circulum ADC.l rangere, 8: pr0pterea f Ô 3’- 3’ I
ang. BDC 2: DAE. Hinc a, ang. BDA à; 23;)?
DAC -l- GDA; à BGD. Sed quum fit 5.15, «et. r,
AB: AD, erit ang. BDA: * CBD. Qua- m 5- h
reang. BGD zÀ CBD, a: ne» aima; à. °,”f°
CA. Hinc ang. C DA: * CAD, à: additis
ang. BDC z l CAD: erit ang. BDA au. pet dom.
DAE. Q. E. F.

V * Scboiium. AQuia ergo ang. DAB 4- A DE -I-ABD :5
DA 8:: re&is: liguer, elle ang. DAE quintam
pattern duorum reaorum.

mon XI. PROBL. l

In data effraie
A B C D E panna v
gomma arquilath
Mm à)” «gnian-

gulum dçfcribcre.

ÏFiatqt’riangu- E. to. 4.

Wlurn FGH ifou
Hièeles, habens alu

temtrum



                                                                     

gg EVCLIDIS .IELBMENT.

A . temtrum angu-
. A .1 I F lotum ad ,bafin. GH duplum te.

"W E liquiF, a ’inoC feribatur in cit-cule A B CDF.

C triangulum A CC D G H D, triangulo F G
H aequiangulum, ita vt angulo F: DAC,
G : ACD, à: H : ADC. Secetur 7 vtet’v
que ipfoxum ACD, ADC bifariam a re&is
CE, BD, 6: ducantur AB, BC, DE, EA.-

. dico faâum.
Nam ex confirmâione liquet, quinque angu-

’ losACE,ECD, DA C, BDC, BDAefl’eintet
9- 16. 3: fe aequales. Hinc peripheriae 961 bis fubtenlae
” 29 3’ ’reélae A E, E D, DC, CB, BAfibi mutuoae-

quantum. Aequilaterum ergo eft pentago-
hum ABCDE. Et quia periphetia AB:.
pet. DE, addîta communi BCD, erit pet.
A BGD : pet. BCDE, ideoque’ ang. AED

A: BAE. De reliquis angulis fimiliter clien-
ditur, quod (in: angulo BAE vel AED ae-
quales. Ergo à: aequiangulum cit pentago-
num ABCDE. Q. E. F.

1,9. la

r. 37. 3.

* Stbolin. ’r; Praxis facilior huius problematîs tradetut ad

le. 1;. A ’V- ’7’ 3° a. Qnonîam ang. DAE :3 CADu: angulus
ç.fcl1,to.4.*pentagoni aequllaterî 8c acquiangulî acculât!" 0

tribus quintis ductum nacrant, vel à; guipés

A mai. .. . .t -. i 3. Vai-
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, 3. Vniuerfalitet figutae imparîum laterum în- p

feribuntut in circulis ope triangulotum ifofce- ,
lium, quorum anguli aequales ad bafin multipli-
ces funt- eotum, qui ad verticem funt, angula-
rum. Parium veto laterum figurae in circulo in-
fcribuntur ope ifofcelium triangulomm, quorum
anguli ad bafin multiplices fefquialteti fun; eo- v

l mm, qui ad vetticem funt angulorum.
C , V1: in triangulo ifofceli CAB, fi

ang. A :3 C : B: AB erit lattis
heptagoni. Si A: 4. C: erit AB
latus enneagoni &c. Sin veto A:
:lâC: erit AB latus quadrati. Et
fiA :: 2è C: fubtendet A B fextam

A B pattern circumferentiae. Paritetque
.fiAzsêc: erit AB latus oflogoni &c. - ’ -’ v

PROP. X11. PROBL. .
L A Gina Mmcirculum A B C

’D E pentagonum

Maeqîtilmerum f!
a aquiang ulum
circwglàriôcre.

E Intelliganmr
pentagoni in cir- p s

* G A , F cule 74 defctîpti’ii m 4’
angulorum panda A , B, C, D, E , ira v: cir-
cumferentiae AB, BC, CD, DE, EA fint ae-
quales; ôz pet punâa A , B, C, D, E ducan-
tut circulum contingentes FG, GK, KL, LM,
MF. Etit FGKLM pentagonum defideta-

film. l .Ga’ Sumto
a



                                                                     

me EVCLIDIS ÉLÉMENT.
Sumto enim

circuli centro I,
ducantur IB, 1K,

Hic, IL,ID. Et
quia IC in tan-
gentcm KL eft 4’

perpendicularis :
eut .vterque an-

F gulomm ad re-
u. 10- damans Ù. Similiter anguli ad B à: D rec’ti funt.

a. 47, 1.

p. a. x.

auçsurEn"?

g. 26. 1.

a. à. 3X.

Ergo ’  IKq : ICq -i- KCq: IBq -*- BKq.
Sed qu z; IBq. Ergo KCq z BKq, de KG
z BK. Eft autem pmeterea IC :18, a
communis 1K: quare le ang. C 1K z 81K, 8c
ang. IKC z IKB. Hinc ang. BIC: z KIC,
a ang. BKC z z IK C. Eadem ratione à:
ang. CID: z CIL, 6l ang. CLD z 2 CLI.

.Sed quum fit circumf. BC.: CDY, ô: ergo ’

ang. BIC z CID: erit &   ang. KIC :CIL.
’Sunr veto reâi ad C aequales, & praeterea
latus IC commune. Ergo g KC z CL, à:

Iàng.IKC:ILC. HincKLzzKC. Ea-
dem ratione GKzzBK. Erat autem KC z:

A z B K. Ergo ” K L: G K. Similiter vnum-
quodque ipforum GF, F M, ML ipfi GK vel
KL aequale ofiendifur. Ergo pentagonum

4 F GKLM aequilaterum efl. Deindc, quum
-oftenfus fit ang. IKC 2 ILC, 6L BKC r. 2.
IKC, ô: CLD z 2 ILC: patet”, cm: ang.

. BKC : CLD. Similiter oflendetur quilibet
angulorum ad G, F, M aeqUalis ipfi BK C veIC
L D. Ergo pentagonum F G K L M etiam acqui-
angulum cil. Q.E.F.

v" 525050,!
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* Scbolium.

Ecdem paâo, fi in circula quaecunque figura
aequilatera 8c aequîangula defcribatur, 8: ad ex-
trema femidiametrorum a» centre rad angulos du-
aarum excitentur lineae perpendiculares: hac
pprpendiculares confiituent figuram totidem la-
terum 8c anguloturn aequalium circula circume
fcriptam. l

mon XIII. PROBL.
2 D In data pentagone de-
) guilatero Ù aequiangulo

E
2v«

l Duos pentagoni angu-
L H105 A 8c B bifeca 9’ méfias. 9.1.

A Ci B inF. ApunâoFadAB
duc perpendicularem 2 F G , ô: ex F interuallo” 13’ h

A B C DE tirculum i éri-

Câere. "Il
L Gk. f AF, BF, concurrentibus

F G defcrîbe circulait); Dico faâum...

Ducançur in reliqualatera lipeae perpeniçlî-
culares PH, FI, FK, FL, a: iung’antur FC,
,FD, FE. Et quia A 32’ B C, à: communis a. hyp,
FB, 8: ang. ABF z FBC: erit A ang. FABA- 4. 14
z FCB. Ergo ang. EAB 2* z FAB .2:an 5- 1X.
FCB. Sed ang. E AB:? DCB. Ergo ang.
DCB z 2 FCB. Reâa ergo FC, hifecat au;
gulum D CB. Similiter oflendetur, reliques
angulos BDC, DEA etiam bifecari a mais

IFD, FE. Et quia ang. FBG :: FBH, item
ang. FGB z. ’ FHB, 8: communis F8: efly. u, un.
F H z: il? G, Eaçiem rations: reliquae FIS. 25- h

’ G s h 2 Pli.
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FK, FL ipfi F H vel F G aequales ofiendentur.
Ergo circulus centre F interna-110 F G defcri-
ptus pet H, I, K, L punâa tranfibit, ô: ibi la."

F tera pentagoni continget, quia illa fecare ne-
.. 16. 3. quiz: °. ln dato igitur pentagono ABCDE

. circulus GHIKL infcritptus efl. * E. F.
2 * Coran.

Hinc fi duo angulî proximî figurae aequîlaterae
8: aequiangulae bifacentur, 8; a punflo, in quo
coëunt lineae angulos bifecantes, ducanrur te.
&ae lineae ad reliques figurai: nngulos: omnes am
guli figurae cran: bifeéti.

* Schol.
Eadem muhndo in qualibet figura «(militera

8: aequiangula circulus defcribetur.

PROP. XIV. PROBL.
D Gin-a datum pentago-

num aequilaterum 0’
aequiangulum A B C DE

JE C circulant rit-:umfirihre.
Duos pentagoni an-

, gulos A. B bifeca reéh’s
A B AF, BF, coeuntibus in
. F. Circulus centre Finteruallo F A defcriptus pentagono circum-

fcriptus cil.
’ D Dué’tis enim’FC, F D, FE, reliqui 0mne:

la». 13,4.anguli C, D, E bifeâi emnt "1 Et quoniam
y. 7- "- ang. EAB z ABC: erit ang. FAB 2 f FBA.
"9-" Ergo FB :r FA. Similiter quaelibet FC,

’ F D, FE ipfi F B vel FA aequalis oflendetur,

F . -’ Circulus
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Circulus êtgoicentro F iriteruallo FA defcri-
drus par angulos pentagoni A, B , C, KD, E

tranfibir. E. F. n Ii I * Schalion. -’ Eadefn artè bit-ca quàmiibçt figuram, aequilate.
mm 8:, aequiahguiam circulas circumfèribetur.

PROP. XV. PROBL,

A In data circula ABCD
F B EF box-agonit»: (tequila:-

G Vrum 3’ aequiangulum in-
,jcriêere. ’ -

C k Ducatur circuli diame-
ter AD, pofito in G cen-

’ D tro 7. Ex centro D in-I’ 1’ 3’
temallo D G defcribatur alius circulus E G C, ,
iunétaeque EG, CG producantur in B ôz F; I
ô: iungantur AB, BC, CD, DE, EF, FA,

Dico faétum. . r * iNam quia in circule. AED efl GE z GD,
6K in circula. EGC, GD : DE:.. erit A, .
EGD aequilaterum, ideoque ° aequiang-ufz. fch. ç...
hlm. Quare ang, EGD efi tertia pars 4’ duo-4» 32- x;
mm reâorum. Similiter ang. DGC efi: teri
tin pars 2 reâorum. Et quoniam ang. ELGD:
4- D G C 4- CG B : îf 2 mais: erit ôç angm. 2.fch.13.l.
CGB. tertia pars 2 reâorum, a; aequalis an-
gulo E GD, æ ang, D GC. Hinc 4’ a; angulN- u. v-
AGB, A GF; FGE à: bien fa &réliquis ae-
quales erunt. Sex igitur ” pircumferençiaeu. 26. 3.
ED, DG, CB, BA, AF, FE. inter fe fun: aèqua-
les, ergo 6c * (ex fubtenfae refiaegi Quareh 29. 3.

i - G 4 acqui-

DE.
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m EVCLIDIS ELEMENT.
A .. aeqailaterum cit hexago-

num ABCDEF. Dein-
F B de quia circumf. AF r:ED2Vcommuni addita AB

CD: erit rota circumfer.
E .C FABCD z ABCDE, a:

proinde ang. F ED z A
’D AFE. Similiter reliqui

anguli hexagoni fingillatim aequales ipfi FED,
vel AFE oftendenturu Ergo 5c aequiangu-
lum efl hexagonum ABCDEF, ô: data cir-
cula infaiptum. Q. E. F.

Confier.
Ex hoc manifefium en, hexagonî lattis circuli

femidiametro aequale elfe. k i
Circumfcriptio hexagoni cirez circulum, nec

non circuli infetiptio vel circumfcriptio in veli
cires datum hexagonum eudem mode fiant, quem
de pentagone docuimus. .

* Scbolia. ,Hinc a: facile triangulum aequîlaterum ACE
in .dato circula infetibctur.

Hexagone»: un»: "galure ( i. e. aequilaternm
8: aequiangulum) fitptr data "au CD in confina.
File fuper CD triangulum aequilaterum CGD.
Centra G interuallo GC defcribe circulum. Is
Capie’t hexagonaux fupor data CD defcribendum.

PROP. XVI. PROBL.

In du» tirade ABCD guindeau 0mm av-
quilaterum Cf aequiangulum infari en. 0

, . Infcri-
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l . ,DInfcribatur circulo trianguli aequilateri
ipfi infcripti 13m5 A C 7, item pentagoni ae-r- a. 4.
quilateri latus A328. Bifçcerux BC in E a” :3
Iunétis geais CE, E B aequales incontinuum i.

I reéiae circuloiaptenrur: erit in ipfd guinde-
cagonum aequiiaterum ô; aequiangulum in-
fcriptum. Nam qualium partium circulas
ABCD efi: quindecim, alium circunïferen-
ria ABC, tertia pars exfiflens circuli, erit.
quinque. Circumferentia vero AB, quinta
circuli pars, erititrium. Ergo reliqua BC
cit duarum, &Ihuius. dimidium BE vel EC
efi: decima quinta pars circuli ABCD. Ergo
fi reétae E B aequales circula in continuum
aptentur: defcribetur quindecagonum acqui-
laterum 8c aequiangulum. Q. E. F.

Ad modum earum, quae de pentagone
diâa funt, reliqua problemata de quindecav

gono foluentur,’ i
G s Ï Scbalium.

i!
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i Scbolium. A
Citeulus di- f 4, 8. 16, ôte. pet 6, 4. 8: 9, I.

uiditurgeome- 3, 6, u, &c. pet 1;, 4.. 8c 9, l.
nice in pat- l s, Io, 2°, &c. pet n, 4. 8: 9, 1.
tes L I5. 1o. 6o,&c. pet 16, 4. 8c 9,1.

Ceterum diuifio circumferentiae if: partes quot-
nis ae uales etiamnum defidetatut. Quare pro
figura m quammcunque ordinatarum vel regnla-
sium conflruflionibus faepe ad mechanica artificia

z recurrendur’n eû, de quibus Geometrae pra&ici

eonfulendi flint. i
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EVIHQIDIS
ELEMENTORVM
’ LIBER,V.

DEFINITIONES. » .i
g l. Par: efl magnitude magnitudinir, minot

maioris, quando miner maiorem metitur. I
* 2. Multiplex ethaior minoris, quando:

mmOt maiorem meutut.
I 3. Ratio efl duarum magnitudinum eiusdem ,

generis, fecundum quantiplicitatem mutua.
uaedam habitudo (feu relatio.) .
34.. Rationem inter jà magnitudine: balisaw

dicuntur, quac multiplicatae le inuicem fu-,

perate pofTunt. h i’* In omni ratione ca quantitas, quai ad aliamf
refettut, amendent dicitut, haec.altera confiqmnt.
V: fi A ad B refertut, fine magnitudines fint eae’
quantitates, fine numeri, ira v: confideres, quo-
modo A habeat fe ad. B quoad quantiplicitatem:
antecedens eft A, B veto confequens. Signumv
tationis magnitudinis A ad B cit nobis hoc A: B. ,

5. In eadem ration: magnitudinu MI: di-
cuntur prima adfnundam Cf urtia ad quar-
tnm, quando primae a: tertiae aeque multi-.
plices fecundae a: quattae aeque multiplices,. ’
iuXta quamuis multiplicationem, vrraque
vtramque, vel vna fupetant, vel vna aequales-
flint, vel vnavdeficiunt, inter fe comparatag,

6. Mal



                                                                     

ma EVCLIDIS ÉLÉMENT.
6. Magnitudines, qüae eandem rationem

habent, proportion!" vocantur. n
» 7. Quando autem aeque multiplicium mul-

tiplex primaefupemuit multipliccm fecumiae,
multiplex autem tertiae non fuperauetit mul-’
tiplicem quartae: tune primaadfi-cundam ma.

. iqrem- buée" dicitur ratianem, quam tarti:

ad quartant. I II 8. Praportio efi rationum fitnilirudo.
i * Signum, quo notamüs proportionem. velp

quad magnitudines A, B eandem rationem habeant;
quam magnitudines C, D, cit hoc A: B:C:i D.
Sed A: B D C: D denotat , inter A 8c B maiorem,
quam inter C 8c D rationem efië. Similiter C: D
u A: B fignificat, rationem C ad D minorent e113

ratione A : B. Ai9. Pi’oportio in tribus ad minimum termi-

ni: confiflit. a’10. Si tres magnitudines funt proportionae
les: prima ad tettiam duplicatam habere dici-
tur rationem eius , quam habet ad fecundam.

n. Si quatuor magnitudines funt propor-
tionales: prima ad quartam triplicata»: habe-k
te dicitur rationem eius, quam habet ad 132-.
cundam. Et ficdeinceps vno amplius, quam-’
diu proportiov exfliterit.

f * Talium proportionum, quac continua: apa
peliantur,fignum eiH-En E. gr. A, B, C notat,l
elfe magnitudinem A ad B in eadem ratione, ac
Bad C; 8c A, B, C, D notat, rationes A: B,
B: C,C: Deasdem ile! fimiles effe. Deindc fi
A, B, C, hoc quod ratio A: C fit duplicata rationis

i r A:
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A: B, fic exprimemus A: C z (A: B)à.i Et’fiA,
B, C, D fuetint continue proportionales ,rationem
A ad D triplicatam cire ratinni’s Alad B, fic fignif
ficabimus A: D: (A: B)’.

12. Homologae magnitudinfl dicuntur ante-
cedentes quidem anteCedentibus, Confequen-

tes veto confequentibus. l
” Si A: B Z C: D, vocatut A inti C homo-

loga , item B 8c D homologae dicuntur.

13. Alterna ratio efl: fumtio antecedentis ad
antecedentem , à: çonfequentis ad cpnièquen-

tem. ,. 14. Inuerjîz ratio efi: fumtio confequentis,
-vt antecedentis, ad antecedentem, vt Confe-
quentem.

15. Compafitio rationi: efl fumtio anteceden-
’tis vna cum contèquente, rauquam vnius , ad

ipfam confequentem. i - n
16. Diuifia ratiom’: efi: fumtio excefl’us, quo

antecedenslfuperat confeqüentem, ad ipiàm

confequentem. ’ I i
17. Connarjîo ratiani: efi fumtîo anteceden-

tis ad eXceflum, quo antecedens ipfam con-
Ïequentem fuperat.

18. En aequalitate ratio en, quando pluri-
bus exfiflentibus magnitudinibus, ô: aliis, ipfis
numero aequalibus , fuerit vt, in primis ma-
gnitudinibus, prima ad vltimam, fic in fecun-
dis magnitudinibus, prima ad vltimam Ve!
aliter, fnmrio extrematum pet fubtraéiionem
mediarum.

:9. a?”
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l9. Ordinata proportio cil: quando. fuerit,

vt antecedens ad confequentem, ira antece-
.dens ad confequentem; vt autem confequens
ad aliam quampiam, ita eonfequens ad allait)
.quampiam.

” Si fuerit A: B z C: D, 8c deinde fit B: E
z D: F.

20. Perturbata veto propartio efl, quando,
tribus exfiflentibus magnitudinibus, a: aliis,
ipfis numero aequalibus, fuerit, vt, in primis
magnitudinibus,antecedens ad confequentem,
ita, in chundis magnitudinibus, antecedens
ad confequentem; vt autem, in primis mag-
nitudinibus, confequens ad aliam quampiam,
ira, in fecundis magnitudinibus, alia quac-
piam ad antecedentem.

* Vt fi fint magnitudînes A, B, C, 8c totidem

aliae D, E, F, 8: fuetit A: B 2 E: F; fit autem
deinde B: C z D: E.

PROP. I. THEOR.

L E A c; a.7 u fi rJ,cnl?v fiSifuerint quarcunque magnitudiner AB, CD
quotcunque mqgnirudinum aequalium numero
E, F, [biguine fingularum, aeque multiplicet:
quam multiplex e]! and magnitude A B 1min: E,
un; multiplia: erunt 69’ 0mne: A B -l-- C D
Omnium E -l- F.
. Quia enim A B aeque multiplex efl ipfius
E ac C D ipfius F : que: magnitudines fun: in

- - A B.11
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A B ipfi E aequales, rot arum 6: in C D ipfi
F- aequales. Sint partes, in quas A B diuidi
potefl, ipfi E aequales, A G, G B, à: partes
ipfius C D’fint C H z H D: IF. Ergo
multitudo harum partium in A Baequalis erit
multitudini in C D. Praeterèa efl A G -l-
CH:*E-l-F,&GB-l-HD:E--l-F.c- 3. a.
Ergo quot fun’t in A Baeguales ipfi E, tot fun:

. in A B -l- C D aequales ipfis E :4- F. Ergo
quaurmultiplex efl A B ipfius E, tam multi- t
plices erunt de A B -l- C D ipfarum E -l-

PROP. IL THEOR.

p « Si Prima A B ficundae C
A I i neque’mulgiplexfuerit, arque

i tarifa D E quarta: F; fieri:
D autem Ü quintuHB G jèrun.

’ du C aeque multiplex,atgug
B À [Extra E H quarta: F : orant, ’

E ctiam Prima Cf quinta
fimtae A G ficundae C ne-
qucmulnplicu, atque renia

I Ù’fixtu D H quarta: F.

G C. HL F i Nam 13 quot in A B pfunt p, h",
magnitudines ipfi C aequa-

les, tot funt in D E aequales ipfi F. Et que:
in B G fun: ipfi C aequales, to: font in E H
ipfi Faequales. Ergo ’V quo: inA Gfunt ma» 7, 3. a.
gnitudines ipfi C aequales,t0tidem D H auna

. . une:L



                                                                     

3. hyp.

Ba 3. fa

m’ EVCLIDIS ELEMENT.

tinet ipfi F aequales. Hinc A G aequemul-
tiplex efi ipfius C, ac D H ipfius F.
E. D.

PROP. III. THEOR.

hF Si prima A [immine B
aeque multiplex fuerit at-

ue tenta C rue D;
I H fumantnr mugi; F, G H

* I A ne ne multiplia-c: prima: A
" tartine C: erit 3’ ex

K «que finntarum vinique
wrimqne aeque multiplex,
airera quidem E F [El-tondue

I I I B, alter; ocra G H gaur.
EAB a c D "en

Sint enim in EF partes quotcuaqueEI, IF
ipfi A aequales, 8: in G H partes G K, KHipfi C
aequales. Han-am numerus illarum numéro 3
aequalis erit. Porno quia ÈI:A, 6: GK:
D :erit E I ipfius B aeque multiplex il ac G Kipli-
us D. Similiter I F ipfius B aeque multiplex
erit,ac K H ipfiUS D. Ergo l E F ipfius B ae-
que multiplex erit, ac GHI ipfius D. Q.
E. D.

PROP.
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PROP. IV. THEOR.

Si primaAudfecundam
B eandem bahut ratianem,
quam renia C ad quartant
D: FI aequeimultzpliæ: E,F

rimueîû’ terrine ad aeque

multiplia: G. H ficundnt
69’ quurtae, ima quam-
uir multiplicationem, tan» à - -

A I I J dcmfrationem baladant in-
. p 1 . ter a comparante. 2

LA B (r L Sumanturenim ipfarum
E, Füaeque multiplices I, K,

ô; ipfarum G, H aeque
l’ multiplices L, M. En:

i ergo ê I aeque multiplex a.I I j ipfius A, ac K ipfius C. 3l ”
F C DH M Item L aeque multiplex

lpfiUSB erit, ac M ipfius D. Et quum fit A:
B:C: D: fi I fuperatL,fuperabit St" K ipfam n s def
M, fi aequalis, aequalis, ê; fi miner, minot . L ’5’
erit. Sunt adtem l, K ipfarum E,F aeque mul-
tipliées, à: L,M ipfarum G, H aliae vtcunque
aeque multiplices 9’. Ergo " E: G z F : H.

Q. E. D, i ’Cor. Quonîam demonliratum el’t.fi fueritI D vel

z vel ( L, fore 8: K D; z, ( M: confiat et-
iam, fi 1.1D, :1 ( [a fore M )’ :1 (
ac propterea fore G: E :2: H: F. uSi ergo quatuor
magnitudine: proportivnale: film, Ù inuerjë propar-

tionale: erunt. vi 86h01. Similiter demonfltatur, elle E: B:
F:D,itemA:G::C:H. L’

H I PROP.

5. hyp.
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PROP. V. THEOR.
’ B E A Si magnitudo A B ma-

P-’-" gnitudini: C D «que mul-
D F C G tiplexfit nique allant AE
W allume CF: erit 3 rali-

quu EB reliquae F D aeque Multiplex arque
tout AB tatin: C D.

l Ponatut alia CG, cuius EB fit aeque mul-
h b si tiplex ac AE ’eft ipfiusCF. Ergo ’ AB ipfius

G F erit aeque multiplex ac AE ipfius C F.
Sed ô: AB ipfius C D aeque multiplex erat ac
AE ipfius C F.’ Ergo AB ipfatum GFôtCD

t 7’ a. aeque multiplex erit. Quare* cil G F: CD,
M3. a. de ergo A C CI: F D. Ergo EB ipfius FD

aeque multiplex cit, quam A E ipfiua’C F,
Vel quam tout A B rotins C D. Q. E. D.

PROP. V1. THEOR.
a Si dada magnitudine: AB,

C D duarum magnitudinum
E, F a: us multi lire: ;

A k 3461413: 414425145er GfCûH
K fin: earundem E, F «que

g . multiplia: .- arum Ü, rail»
C que: GB, H D ne! iitdm

- . E... F ül’qüdlfl, ml ipfarum F,
G H I ÉF aeque multiplias.

n Sir enim primum G BB D E Ph d E: dico, etiam fore BD:
F. . Ponatur enim ipfi F aequalis C K. Et
quia AG, C H ipfatum E, F lunt aeque multi-

plices:
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plîces: enim adhuc A B, K H îpfimm E, F
aeque multiplices. Sed ôz A B, C D earun-

.-dem E, F aeque multiplices erant. ErgoKI-I
à C D eiusdem F aeque multiplicas etunt.
-Quare w K H: c D, ô: K a: v H D. Sed fi 35-3»

KC:F. ErgoHDzF. ’ i ’Similiter demonfirabimus, 3 li gb fiierit t. a. 5.
i fins E multiplex, à hd ipfius F aeque mul-
tiplicem elle, pofita ck ipfius F aeque multi-

. plici, ac gb ipfius E. E. D.

PROP. V11. THEOR.

Dr .I Y. n V .p. îE ’

F

flaquait: magnitudlner A, B eandem bien:
muant»: ad eandem C; Cf «de»: C 4d "quia

k4. A, B.
Summum lpfarum A, B aeque multiplîces

D, E, 8: ipfius C’alla vrcunque multiplex F.
Et quoniam Ara-132m: à D :E. Quare fi ’ " l
DB.-:3 mF: erit l quoque E"), t, a: F. maman.
Ergo*eritA:C:B:C. Q. E. D. mitât

Similiter demonfiratut, elle C: A C: B.
QOV En D.

* scutum.
Bodem mutin demonlltaliiâ, aequalia ad a!-

qualia eandem tatidnem habete. i

Ha i taon
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PROP. VIH. THEOR.’

Inaequalium ma-

A gnimdinum A B , C
F maior A B ad eandem

El p D maiorem hale: ra-
. tianem, quam miner

G t C. Et cade»: D ad
B minortm C maiorem

baht rationem, quam
ad maiorem A B.

I I 1 I CafaSumtainAB
, I IipfiCZBEfitAEa. 4.606 ç. KH C D L M mEB. Capi perdit

ipfius AE multiplex , maior quam D, quae fit
FG. Et quantiplex F G eft ipfius AE , tanti-
plex fiat GH ipfiusE B, ô: K ipfius C. Su-
mantut etiam ipfius D dupla L, tripla M, 6:
fic deinceps, quoad perueniatur ad primam
multiplicium ipfius D, ipfa K maiorem. Sir
ea N, quadrupla ipfius D. Quia ergo N pri-
ma cd, qua K faéla cil minot: ’nondum erit K

( M. Et quum F G, G H ipfarumAE, EB
a. I. se aeque multiplices fint: erunt ô: ’F H, F G ipfa-

tutu A B, A E aeque multiplices. Sunt veto
F G à K iplàrum AE, C aeque multiplices.
Ergo F H8: K ipfarum A Béa C aeque multi-
plices erunt. Sed quia G H a; K aequalium

r. 6. a, EBôzCaeque funt multiplices; eflGHzîK.
Ergo non cil GH ( M. Hinc, 0b FGDD,
erit GH il- F G, id ell F H, maior quam M
-l-D, id ell: N. K autem, quum fit minor

quam



                                                                     

LIBER V. 117
quam N, non fuperat ipfam N. Ergo” AB: ., la: 5,
1) D C: D.

Similiter ollenditur, elle D: C B D: AB.
Q. E. D.

F A Ca]: 2. SiAEBEB. Su-
l matur ipfius E B multiplex

G H B D, ôz quantiplex ell
G H ipfius EB, tantiplex fiat

E F G ipfius AE, ô: K ipfius C.
B A Étant ergo vt antea F H, K

- - i fatum AB, Caeque mule
G tipliçes. Sit inter ipfius D .
ï multiplias N primo maior
I quam F G, M proxime prao-

KHC DMN cedens. Ergo, quad rurfus
endem mode ollendetur,FI-l

fuperabit iplàm N. Denique quumrurfus fit
K à; GH, FG autem, quaeiplà GH maior
cil, non- fuperet N»: pater K non fuperare
ipfâm N. Ergo AB: D)C: Dl; 8K, quodpa-
ri moda-demonlltatur, D: C) D: A B. I

E. D. a .* Ca]: 3. ’ Si AB: EB, idem eodem mo-
Ido demonfirari potefl, quo in cafil x.

PROP. 1x. THEOR.
gy: A, B, eandem rationem 5216m:

ad eandem C, fun: inter [à aequalet.
i ’ i Et ad’quai A, B, cadran Cvmndem ha.
A B C le: rationem , ipjize niant fun: interfc

aequalet. r -a, l Si



                                                                     

in , EVCLIDIS ELEMENT.

. 1. Sienim nonelïet AzB; necfo-
ou l f ret°A:.C:;B;C.  Quodefl centra

C hypothefin. A B! QcEqu
a, Si fic C: A:C:-B, nec tamen A z:- B:

ndn 9 erit C: A 2 C; B 5 contra hypothefin.

Ergo Ba Q. E; D1 I
PROP. X. THEOR.

» Magnitudinum A, B rationna bain»
l I tian; 421 eandem C, qua: maiorem baba:

ratinons A, cf) maior. v Adquam ve-
A a Ç r0 B clidem C [MM rational,

fille (fi minon
tu. Sic A: Ç )B; C. Jam fi non fit A)Bz

au: aequalis au: minot erit. Si effet A z B:
z 7.. I. foret- A; C :2081). Si A (-3: foret 4’ A;
ü a 5* C   B: C. Vtrumquç contra hypothefin.

89. Q1 E!à. Sir C; B)C:A. Iam fi non fit B (A:
Aaut aequalis erit, au: maior. Si B :A : erit 2G
c: a z c: A. Si tbA: cm 0341m,

A Quia vaumque contra bypothefin dt: necetïe
cit v: fit 1K A. Q.E.-D.

PROP. XI. THEORæ
Que du

dam fun: «en

dan ratina,
5’ inter fi
fun: «adam.

I I Sinus:
C: , C:EFN D &
D 2 E: F.

Dico

j 61mn
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Dico fore A: B-:E:F. Summum enîmipfæ.
mm A, C, E aeque multiplices G, H, K; ipfa-
rua) veto B, D,F aeque multiplices L, M, N.
Ergo fi fueritG ,:, L: erit"&H ,:, a. g. clef. sa
(M; item fi fuerit H ,:,  :M: erit à: K

I ),:,  N, Quare fi fuerit G ), :,(L:  
erit à; K),:, N. Hinc erit" A; 8:13:
F. E. D. ’

mon x11. THEOR.

Si yatagan magnitudinu propmionalu
funin: A: 82C: D:E:F: a: un A anu-
çcdenzium ad imam B canfiguemium, influai .
çmaw amuædentçrA-æ-«C-l-E ad (mm (ml-
feque-nte»: B. «l-D’l-F.

Sumantur ipfarum A, C, E aeque multipli-
ces, G,H, K, sa ipfarum 8.13,1? aliae vtcunque
aeque multiplieras L,M,N. Jam’ fi 6),?» t 5.34615.

(L: erit: ô: H ), 2:.  Manque 14 333
( N. Quare fi 6 . :2,( L: emmi: ô: G
’v-t-«H -4-- K). a,   L4-«M-l- N. Sunt
autem G , à: G «k- H -l- K ipfiarum A, à Avè-
C 4* E I3 aequa multiplîces; item Lac L 4- ., 3 g,
M -I- N (au Lpfiqrum Bac fi 5E- D fifi? ac.»
que multiplieras. Ergo? efi A: B :3: A vt- G

-!-E:B.-hD-k-F. .Q.E,.D. .   :-
H 4 ÉRÔP.



                                                                     

ne EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. X111. THEOR.

M U ce Q H
v v r - ..--.-.

Si prima A ad fimmdam B eandem haha:
rationem, quam tarifia C ad quartant D; ter-
tia autemC ad quartamD maionrm babeat ra-
tionna, quam quinta E 4d [adam F: 69’ lpri-
ma A ad ficundam B maiortm babeôit ratio-
mm, quam gaina: E adfixtam F.

Sume ipfarum C, E aeque multiplices G,H,
& ipfarum D, F alias quasdam aeque multi-
plices K, L, ita vr G quidem fuperet K, fed

y. 7. def. s. H nbn fuperet L, quod femper fieri potefl”.
Deinde quantiplex G cit ipfius C, tantiplex
fiat M ipfius A, ôz quantiplex K cil îpfius D,
tantiplex N ipfius B; Ergo quum fit A : B:
C:.D; fi filerit G G,::, ( K: erit a: M a,
:, ( N. Sed G)K. Ergo à: M G111».
Atquî H non a L. Sunt veto M 6c H ipfa-
mm A 6c E aequemultiplices, nec non Nô: L
ipfàrum B , F, ( par confit). Ergo? A: B a

E:F. Q.E..D.1 -. a’ Scbol. Si veto fuerît C: DG E: F: erit

quoqueA:B(E:F. ltemfiA: BGC:D)
13:5: eritA:B)«E: F. Et fi A:B(C:DG
E: F: erit A: B ( E: F.

PROP.
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PROP. XIV. THEOR.

1 Si prima A ad [mondant B eau--
dem babeat rationem, quam tenta C
ad quartant D; prima autem A ma-
iorjit quam renia C: Üficunda B
quam quarta D maior erit: Et fi
aequalir: aequalia: Et fi miner:

A B C D minar.
1. Quia enim A 4H C: erit’ A: B a C: B. a. 8. g.

Sed A: B:C: D. Ergo1 C: DHC: B. Er-g- 13- 5-1
goëDçBneIBHD. Q. E. D. 6- IM-
. z. 3. Similiter demonflrabitur, fi A : C,

fan-6B 2 D, ô; fiA(C, fore B(D. Q.E.D.
-* Scbol A fortiori, fi A:B(C:D, &A

HG: erit» B HD. Si fuerît A z Q, 8c A: B z u-fchpnec.
C: D: erit 8: C 3 D. Sumtis enim ipfarum A,
B, C, D, aeque multiplicibus E, F, G, H: Quia à E 9. 6. un
: F, erit a G Z H, 8c proindex C:D. ” 5’ «a 5.

, x. 7. a.PROP. XV. THEOR.
v Parte: A, B. inter fi empauma eandem ba.
hm rationem , quam Imam: earum aeque mal-
tiplice: C D, EF. ’

C Sint C G, G H, H D partes mul-
E tiplicis CD ipfi A aequales, a:

G E K, K L, LF partes multipliais
K EF ipfi B aequales. Erit ergo

H - multitudo ipfarum CG, GH,H D
Il. L aequalis multitudiniipfarum EK’,

a w! KL,LF. Et quiaCGzGHAD- B F : HD, &EKzKLzLF:
eritAlCG: EK :GH:KL:HD:LF. Qua- L7.;.&u.5.

H 5 re1.



                                                                     

iz

w 139 1.
v. 7a 5.-
5. u. s.

’ a. If; g.

1- "- s.

9.14a s.
(G 5’

7: 1* ,1

k . . Pri r

m EVCLIDIS ÉLÉMENT.

rePCGzEK-zCD:EF. EflveroA:B:1
CG: 15K. Ergo A: B:i CDzEF. Q-E.D.

i PROP. XVI. THEOR.,

E i F

.def.

n.

fi www va " " H’
Sikqgmtuor magnitudinfl propmioualn fil:-

I rira, A: B 2C: l): a aluni: Proportionalu
orant A: (:113! D. I l
. -.Sint ipfamm A, B aeque multiplîces E, F,&
ipfarum C, D alias aeque multiplices G, 1j].

IHincA:B:° E: F. SedA:B:C:D(byp.)
"Ergo*C: D213: E. RurfusC:DziG:I-I;
hiiic’EzeGEI-I. QuarefiEH, :,GG:
erit?&F),::,(H. ErgoAfC.-:’B:D.

* Q. E. D.

’ Sahel. Haec pro triol: I4. locum tan-
tum babent, fi magnitu ines pro ortionales eius-
dem generis flint. Cezerum ex ac demonftrate
poffumus,fijù.4.- B :6: D, 8c A)(B, (fie?
C )( D. Nain fumtis ipfarum A,B,C,D aeque
multiplicibus E. F. G, H: qui: a A: 8:15 : F, 8c
ergo 1A i E z B: F, 8: A)(B; erit E )(F.
Hinc 84a G)(H. Sed quumfitoG:H;:C :D,
8: ergo 1G;C:H:D: erit: C)(D. Q.E.D.

PROP.
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PROP. xvu. THEOR.,

* P k Si compofltae magnitudim:
O . fin: proportianalu (AC: KG ’ i

:DFzEF): U diuijaepro.
N particule: mm: (A B a BC

K , :DE: EF).
C

M. Sumantur enim îpfàrum
quidem AB, BC, DE, E F

B E ’ aeque multiplices GH,HK,
’ à? 1111N, îpfilrum veroBC,

A N a me; VICE" 118 3e ne
G ’ L multiplices K0, c1181?. 130m ,

KG rotins AC mm multiplex" cit, quam [-1 G W h à
ipfius AB, vel LM ipfius DE. Sed quam
multiplex cit LM ipfius DE, tam multiplex
e11? LN ipfius DF. Ergo GK ô: LN ipfa-
mm AC, DF aeque fun: multiplices. Rut.
fus° HK-J-KOid eflHO, &MN-l-NPaa. q.
id efl: MF. aeque multiplices erunt iptàrum i
BC, EF. Eff veto AC:BC:DF:EF.
Ergo fi G K à. z, G H0; erit quoque

LN :1( MF. veto )z;z HHO: erit 6c, "cammuqi HK ablata, adhuc
GH)-, ::,(KO; Et fiLN 2,,.:-.&MP-;
erit, communi MWN ablata . adhuc LM ),
a, (NE Ergo fi GH ), z, i( K0:erie
a: LM ),:. G NP; Quare KAB: BC:-:3. mon 5.

DE:EF,, (2.13.1). I

iI-I

.PROE



                                                                     

a, I EVCLIDIS ELEMVENT.

PROP. XVIII. THEOR.
Si diuijae magnitudmu fin: Proportionale:

(AB: BC:DE: EF): 65’ compojîtae Propor-

tionalnerunt (AC:BC:DF:EF). "
C F Si negas: eritAC ad BC vtDF

ad aliam F G ipfà F E mînorem vel

B G maiorem. Sir primo F G (F E. Sed
JUIF Equumfit4’ABzBC:DG:FG
11;? :0 DE: EF, &DGDDE: erit’

,A FG )FE. E. A. Similiter nec
potefl cire AC adB C vt DFadma-

ibrem quam FE. ErgoAC: BC:DF:FE.
Q. E. D.

PROP. XIX. THEOR.
’ B Si fuerit a: tata A B ad tata»: CD,
l in ablata AE ad ablatam CF: erit

reliqua EB ad reliquam FD, w tata
AL E F AB ad totam CD. v "

Nam quia AB: CD :AE: CF:
,5. 5, A C erit alterneflAflzAE:CD: CF,&

- 17.5- diuidendo 7 BE: EA :DF: FC, 6c rurfus
alterneBEzDF:EA: FC:A,B: CD. Q,

E.D. nCorollar.
Quonîam oflenfum efi, fi fuçrit ABC: A!

3:17,dèf,5,-:CD: FC, fore AB: CD : BE: DF: erit
alterr’ie A B: 3E: CD; D F. Himra fi com-
pofitae magnitudinw propartionale: fun-fin; can-
ucrtmdo niant proportionakr emmi.

«un

PROP.
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4PROP. XX. THEOR. f

Sijînt tu: magnitudiner A,
B, C 69’ aliac ipfi: maniera ae-

qualn D, E,.F, quac Mme fil-
mantur in cade»; ration: (A:

32D: E,&B: C:E:F);i
- ex aequo autem Prznda A maior

a uam renia C: ° uartaDAB C D E F gîaqmfixta F mater "a; Ü]:-
acquah’r, arquait),- (9’ fi miner, miner. r .

.Quum enimADC: erit A: B)’ C:B.Sed a. 8- 5-
(hyp.)A: B:D:E,atqueC:B:ÇF: E. Ergo a à)? &
D: E G n F: E. Ergo D a 9 F. Similiter ,. u. à”
oflenditur, fi A z, ( C, fore D z, ( F. 9- [Q2 5-
Q. E. D.

PROP. XXI. THEOR.
Si fiat in: magnitudiner

A,B, C, Ü alfa: numero
aequale: D, E, F, quac bina:
filmantur , Cf in eadem ratio-
ne ; fit autem panurâata cas

l rum Praportio (A: B z E: F,
A B C D E F &B: C:D:E),Ù’exaequo
prima A maiorfit quam renia C: Cf quarta D
quam fixta F mnior erit ; 53’ fi aequalir, ae-
qualù; fifi minor, minor.

Quia ADC; efi A: BD1 (3:8. Sed 611A: t, 8. 5.
B :E:F,& inuertendo C: 82E: D. Ergo’ *-43- 5-
E:FDE:D. ErgoA FCD, vel D ) EN la 5’
Similiter ofienditur, fi Az, (C, fore Dz,
(F. . E.1).

Q PROP.



                                                                     

M 4» in

1. 2°. f.

p6

ABCDE F
GKMHLN

H

EVCLIDIS ÉLÉMENT;

PROP. XXII. THEOR.

HI

Hl-
H1

Si fin: quotèunquc magnitu-
dfnn A, B, C, 9’ alfa: ipfi: na-
meta aequalc: D, E, F, quac bi-
nae finnantur, in cade»: ra-
flant: (A:B:D:E, &Bzc
z E: F): à” ex aequo in ea-
dm ration: min: (A: C r:
D: F).

Sumanrur G, H ipfarum A,
D aeque multiplices , ê: K, L
îpfarum B, E aliae vtcunque
aeque multiplices, nec non M,
N ipfarum C, F. ErgoF’G:
11:11: L, a K: M 2L; N.
Quare fi fitG D, :5 ( M, erit

sa HG, :1, on Ergo A: C:5D: F.
t. s. dei s. Q. E. D.

’ Scbol.

1. Ergo rationum aequalium duplicata, triplica-
tae 8m. etiam aequales faut.

a. Et vice verra, quamm rationna! duplicatae,
Ve] triplicatue &c. aequales flint, ne inter fe ae-
quales mm. Sint e. gr. a, b, c, d, 8: e, f.
3,11, 8; fit and :e:h:erita: b L: e: fi. 51
negas: fit a: li z et p, 8; p D f, 8c pone væem,

Igitur quin’e: p (’ et f, erit p: s ( f: g,&
s: t(g: h, ideoque s Dg, 8: t) h(fch.14,. 5).
Sed quia a: d :2 e:r,(per1ch.l.)& a: d .1: e: hl
erit quoque t .1: h. Q E. A.

. S,t.

PROP.
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Sifint ne: magnitudiuet A,
B, C, 69’ alfa: ipfi: humera ae-
quale: D, E, F, qua: binae fi.-

’ l mantur, in «de»: fatigue, fit w
. . autem arturôata rai-11m roa-

ABC D 1511 portioâ-i:B:E:F,&:Ë:C
G H L KM N :3 D:E): Un: aequo inca-

dem ration: arum (A: C :2.
D: F).

Sumtis G,H,K, îpfilrum A,
B,.D aeque multiplicibus, ô:
aliis L,M,N ipfarum C, E, F Vt-
cunque aeque multiplicibus,
’erit VA: B: G: H, ü E:.F a. 15. 5.

a M: N. Sed ponitur A:
B: E: F. Ergo G: H*:r. 11.5.
M:N. thuiaB: C:D: .

EzeritH: L :CK: M. Quare’ fi G D,::, ç. 4. ç.
( L: erit à: K ), z, C N, à; propterea’: fiai?
A:C:D:F. QE.D.’ ”’ ’51

PROP. XXIV. THEOR.
G H Siprima A B ad firundam C

i eandem baâqat rationem, quam

B mm D E ad quartam F 5 Imam:
* E autmz (f quinta BG ad ficundam
! r C eandem rationna. quam jèxm

E Had quartant F: ("Ï compajita
A C D F e prima ("f quina A Gadjerun-

damC eandcmrarionem l’aimait. quam compojï-

ta gratin (9’ fixa: DH ad quartant F.

1 Quum



                                                                     

1

12.8 - EVCLIDIS ÉLÉMENT.

Quum enimBG:C: EH:

FzEH. thuiaAB:C:DE:

G
a. cor.4. 5. BAL 1:: F: erit innertendo C: BG 2’

o. u. s.
2018-5-

4:.

a.
a.
B.
7.
a.

W

N
’1’

5*:
h.
a

yp.
. 5.
*”,,,.Ergo ou ) la HD.

X.

3X.

F: erit ex. aequo FAB: BG:
l l DE: EH; ergo componendox

AG: GB: DH: HE. Hinc
C D F quum praeterea fit G B: C z
: F, erit ex aequoç’AG: C z DH: F.
. D.

PROP. XXV. THEOR.
Si quatuor magnitudinerfue-

D rint proportianaler (A B: CD:
E: F): maximaipfirumABÆf

H minima F duabu: reliqui: CD
4- E maiore: arum.
i Fiat enim AG : E, 6l CH
: F. uoniam ergo A B : C D

A C E .F :J’EzQszA G: CH: erit
GB: HD 2* A B: CD. Sed AB 4’D CD.

Quare, quia AG -l- F
:VCH -l- E: erit8 AG-l-GB -1-F DCB
-1-HD-l--E, id efl,AB-l-FDCD-l- E.

Q. E. D. ,* Quae fequuntur propofitiones non funt Eu-
clidis, fed ex aliis defumtae. 0b ftequentem ta-
men earum vfum ces Euclideis fubiungere, Han-
cnm Barrow fecuti, voluimus. F

* PROP. XXVI. THEOR.

H
.Q.E

B
G

A C Si prima ad ficundamB D -.- babuerit maiorem ratio-
E mm, quam tertio adquartant: babebit inuértendo, ficunda ad primant
mnonm rationm, quam quarta ad reniant.

Si:
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Sic A:BGC:D. DicoB: A(D:C. Namconcîpe c: D:E: a. ErgOt A: axa: 3.3135”,

quareCA )E:ergo” B: ACE: Evelsr D: C.,,, 3:5:

Q. E. D. 9. cor.q..;.
q * PROP. XXVII. THEOR.
A B. .--- Si prima ad [PendantC ---;--- D .4... babuerit maiorem rafio-
E mm , quam ter-ria adquarnnm: babebit quoquei’vicifim prima ad reniant ma-
iorem rationtm, quam ficunda ad quartant. .
.Sit A: B ) C: D. Dico A: C ) B:D. Nam la

puta E: B: C: D: ergo’ A D E. ErgoA: C: 8’ Ê”

)*E:Cve1àB:D. (1.5.1). A561;
* PROP. XXVIII. THEOR.

Si prima ad femndam babuerit maiorem rationna, v
quam ’tertia ad quartam : habdait quoque compojîta
prima cum jècunda ad fiaandam maiorem rationna,
quant compofita tamia cum quarta ad’ quartant.

G

A) B C D E FSitAB:BC)DE: EF. DîcoAczBC)
DE:EF. Nam cogita GB: B.C z DE: [SÈME-5-
Er o PAB)GB; acide Vtrinque BC, erit 1 AC" 4. m
G, ce, ergog AC: avec: Bc id efl’ Dm- 8- s.

En Q. E. D. . MW.* PROP. XXIX. THEOR.
Si compqfita prima cum ficanda ad féconda» ma-

iorem babaerit ratinent , quam campojîta tænia au»!
quarta ad quartant.- babebit quoque diuidendn pri-
ma ad ficundarn maiorem rationna, quant tænia ad

2m57". - a t .1 31:



                                                                     

:1355919*521
un

Y"?un

u. lin.
0- 19: 5o
x. 26. 5.
44:8. 5.

a. Io. g.
n. 8. 5.

130 EVCLIDIS ELEMENT.

(Ex
A B C D E FSît AC: BC EDF: EF: dicoAB: BC:) DE:

EF. Intellige GC: BC. z DF: EF. Ergo"AC
) G C. Aufer communem BC: erit? ABDGB.
Ergo AB: BC ) F GB: BC, vel’ DE: EF.
Q. E, D.

*PROP. XXX. THEOR.
B Si compofita prime

Al------.---!c [cannela adficundamba-
D E buerit maiorem ratio-nna quam mmpofita un.

fia mm quarta ad quartant : babebxt par canner.
fiant»: ratinai: prima cum ficunda ad primai! Mi-
nore»; rationna, quam tertia un: quarta 4d ter-
tian.

Sit AC: 3C) DF: EF: dico AC: AB (DF:
DE. Namq ’a” AC: BC F DF: EF: erit di-
uidendoAB: C F 9 DE: Eh; inuertendo igi-
aux BC: A8 C EF: DE, ergo componendo
AC: A34! a [mon Q.E D. .

* PROP. XXXI. THEOR.
A ..-..-...-. D Si [in ne: magni-
B -- E ---n tudiflf: A, B) C, à.C -- F filin ipfi: aequak:G -- 0 "limera D, E, F; fit-H que maior ratio pri.une prioram ad fmndam , quam primae pofleriornm
adfecundam (A: B F D: E), item ficandae pria.
mm ad reniant maior, quam ficundae [rafler-iam!»
alternant (B: C F E: F): erit quoque ex aequo

. maior ratio primat prier-uni ad tentant, quam pri-
ma: [Mafia-iam»: ad «mon. (A: C F D: F).

Concipe G: C:E: F. Ergo U B F G, ergo’
A: G P quB. Rut-fus purs 1!sz D: E: er-

. go



                                                                     

’LIBER v.- v a ,3,
.gop HÎ: G’ïî’Az’B, 8c fortins” H: G a A: 6,3. 1;. s.
Quare ” A à H. Proinde A: C a *H: C veln- Cil-11.5.

D: F. Q. E. D: l . I 3. 22. s.
* PROP.-XXXII. THEOR.

D k Sifint ne: magnitu-
E dine: A, B, C, Ù dia:
F .-.. ipfi: marnera acquit: D,

’E, F; fitque maior ratio
primas priarum ad fi-

l cundani, quamficundaepofleriorum ad tertiam (A: B a E: F), item fiant.
dae priera": ad tertiam, quam primat pafleriorunt
ad [épandant (B: C b D: E): «à quoque ex aequo
maior ratio prima: prieront ad reniant, quam pri-
mât pofleriarum ad "(dam (A; C a D: F).

Huiusce demonftrptio plane fimilis et! damon-
ûrationi pnecedentîs.

INDÔWIw

* 131101). XXXIÎI. THEOR.

A E B Sifiltrît radier ratio co-
a tin: AB ad hmm: CD, quamC F D ablati AE gardian»; CF:

erit Ü reliqui EB ad reli-
qmvm BD maior ratio, quam tatin: AB ad man:
CD.

QuonîamAB: CD a AE: CF: erit ’ permu- s. 27. 5.
tando AB: AF. la CD: CF; ergo conuerrendo 5:. go. s.
AB: EB a: CD: DF, permutando îgitur AB:
CDI 4 EB: DF. Q. E. D.

* PROP. XXXIV. THEOR.

Si fin: quotcunque magnitudines, Ù alfa: ipfis ae-
4 («du "13mm; , figue maior ratio prima: [av-10mm -

v 13 ûd.



                                                                     

.3; EVCL. ÉLÉMENT. L. v.

ad primant pofleriumnï, quamfetundae ad amadou,
Ù ban maior, quam "rua: ad tomans, fadai»-
cepnbabebant 01mm prions filma! ad 0mne: pofierio-
re: final maiorem rationna, quam 0mne: priera,
reliéîa prima, ad 0mne: polluions, 761160 quoque
prima ; minnrefn autmçqaam prima priant"; ad
primampoflm’oram; maiorem deaique man quam
abîma priera": ad ultima": pqlkriaram.

Hornm demonfiratîo cit panes înrerpretes;
quos adeat, qui eam defiderat. Nos omifimus
breuitatis fiudio, 6: quia earum nanas vfus in hi:
demanda
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ELEMENTORVMLIBER V1.
a.*tætt*!&&’*æç

DEFINITIONES.
1. SMiIexfigura: rec’filineae funt, quac 6:

fingulos angulosv fingulis aequales habent,’ 6c
circa aequales angulos l’atera proportionalia’.

* Non fimilitudinis en" hue. N1
2.. Reciprgcae figura: funt, quandoain vtra-

quevfigura antecedentes ô: confequentes ra-

tionum termini fuerint. a ’
3. Secundam cxtremam 55’ mediamratimzenl .

rafla lima flafla, GHI: dicitur, quando vt tout
ad mains fegmçncum, ira mains fegmenturn

ad minus fe habuerir. d ’V
4. Altitude. minque) figuras» efi linea petL

pendieularis a vertice ad bafin duâal
5. Katia ex ratianièm compara dicitur; quan-

do rationum quantitates inter fe multiplicatae
illius faciunt quantitatem. ’

* Signum quantitatis rationisA: B efi à. faî-

lîcet fignum quotî, qui indicat, quotîes amendant
contineat confequentem vel aliquotam eius pau-
tem. Iam quia rationum AzB & a: C gamma-

B . . . Atesîîê-8cî inter fa mulnphcatae fautant a,

quac quantitas et! ratinais A 1C .1 dicîmus minoen:
A: C componi ex ratiom’bns A: B 84 B a C,L quod
fic fcrihimus,(A: C) ::: (A: B) 4- (B: C). -

I 3. . -P R O P.



                                                                     

34 EVCLHns ELEMENT.
PRonJ.THE0R I

v Triangula ABC, ACD, f! parallalograma *
EG, CF, que eandem babent allitudinem, fient
hurlé w bafe: BC, CD. *

E A F 1. In BD produâafu-
4 mantur B G z G H zBC, &DK::KL :CD,

&liunganture AH, AG,

a. 38- 1. AK, AL. Ergo" AHGBCDKLMGzAJŒH:
A. ABC, 6: funt proinde bafis HC &AACH
bafis BCV ô: trianguli ABC aeque multiplicia.
Similiter patet eflë bafin CL & A? ACL bafis
CD ô: A. ACD aeque multiplicia. Iam fi
HC ), z, ( CL: erit&* AACH a,---.,(

. a au; A. ACL. Ergo BC: CD z fi A. ACB: A.

. ACD. C Q. E. D. .,7- 41- I. 2. nia Pgra. EC: CF fun: dupla 7 Arum
à l5- 5° ABC, ACD, à: hinc 3 EC: CF : A. ABC: A
m I” sa ACD:erit’ EC: CF :BC: CD. E. D.

* Scbol.

G ’ Hier trin. ga-H D la ABC,DEF,Ü

. nm. GC , HE,B quorum aequale:L C IE M FK [un bajè: ne,
EF, in]? bahut "ut altitudine: AI, DK. .

I Sume IL z CB, 8c KM : FB, ac iunge LA,
,- g MD. Quia ergo IL :KM: eritg-A. ALI: A;
33, . DMK z AI: DK. Sed A. AL! z ” A. ABC, 8c

. 7.8:". 5. A. DMK : A. DEF. Ergo AJABC: A DEF:’
15- 5- AI: DK.?! Pgr; GCE Pgr. HE. .Q. E. D.

PROR
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PROP. IL THEOR.

A Si ami ’laterum BC trianguli
ABCParalle-Ia refît: lima DE du-
catur: baeaproportionah’ter jà.

D E «a: Ipfiur triangùli laura AB,
AC. Et fitrianguli ABC laura

B C A B, A C proportionaliterfiffa
- Infini: quaefiffioner coniungit

7154113168 DE relique trianguh’ lateri 8C Par-

allrla erit. Cx. Sir DE ad BC parallela: dico fore BD:
DA z CE: EA. Inngantur enim DC, BE.
E; quia ’* DE, BC parallelae, erit A BDE :M. hyp.
A CDE. Ergo A. BDE: A. ADE -.- e A; 37? 5L
CDE: A. ADB. Atqui A. BDE: A. ADE ’
: ’BD: DA, &A. CDF.: A. ADE:CE:v. 1. 6.
EA. Ergo BD: DA:E CE: EA. E. D.E- n. s.

2. " Quia’ BD: DA :CE: EA, 8: BD: DAu. hyp.
:’r A. BDE: A EDA,&CE: EA:A.CDE:m la 6.
A BDA: erit: A. BDE: A BDA 2- A CDEw "a 5c
A BDA, a hinc. A BDE z" A CDE. qua. ’- 9’ 5’-
nef ED, BC parallelae funt. Q. E. D. f’ 39’ ”

PROP. HL THEOR.
C Si trianguli ABCan-
. gala! A bifariamjèæ-

tur,jècam autem angu-

A Iam rafla lima AD fi- .
’cet etiam Ëafin BC: 6a-

; » C BD DGB D . C fit fagmenta. ,
v - eandem raflent»: bah»

hm, quam "ligua trianguli laiera BA, AC.

I 4. Et



                                                                     

136 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
F Etji ôafi: BC fagotent:
4 BD, DC eandem lubr-

ant ratinent, quam re-
A quua trianguh’ ABC la.

un BA, AC: que a
B Ulflitt A ad [efficacesD ’C D diacitur n34 bien

AD, triunguli angqum A bifariarn fez-dit.
1. Ducatur enim ad AD parallela CE, à:

producatur BA in E. Quia ergo ang. ACE
U- ’9- l. :7." CAD, 61 AEC z" EAD, ô: CAD :0
1.2": EAD: erit ACE z AEC, a: AC :24 A12.
v. 2’. a Hincü» BD: DC 2 BA: AC. Q. E. D.

z. Iisdem conflruâis, fi BD: DC : BA:
AC: quia BD: nazi BAzAE, erit BAzAC

s r: ” 8A: AE, ô: ergo AC :i AE, à: ang.
A f ACE: :3 AEC. Sed ang. ACE :2 " DAC
. 6c ang. AEC z" BAD. Ergo ang. BAD :

DAC. Angulus igimr A bifeétus E19; areàa
AD. Q. E. D. ’

PROP. 1V. THEOR.
F Acquiangulorm trian-

gularam ABC , DCB pro-

- partionalia fun: lauraque: cireur: aeque!" an-
gulot a (Ï bamaloga fun!
Iam-a, une a: radiât:

B C E angulirfizqâtmduntqar.
Sir ang. A:D, B z DCE, a: ACE z E:

dico fore BA : AC z CD : DE, item BC : ÇA:
CE: ED, ô: AB: BC:DC: CE.

Pofita



                                                                     

ILIBER V1. - 1,7.
Pofita enim CE ipfi BC in dîrcéhlm,pro-

duc BA 6c ED., quac in F concurrent: quia
ang. B -l- E z. ï B-FACB (8 2. Reétis. 1h??-
Et quia ergo CD ad BF, a: AC ad FE paralle- .i .75, :1
1M du ericëAF:CD, ô: FD z: AC. Sed" ê 34. x.-
BA: AF z: ne: CE. a: alterne AB: BC:AF ne a 6-
05, a: DC: ce :9 AF: ce. Ergo AB: se a. 7. ,.

z DG: CE. a ’. Rurfus 0b CD, BF parallelas eft ’! BC: CE

z FD,: DE :: AC: DE. Ergo alterne BC:
ÇA z CE: ED. a

AEt quia crac AB: BC :5 DG: CE: erit ex
aequo A BA: AC ::CD: DE. Q. E. D. u. a. ç.

* Scbolium. ’ à I
r. Hinc AB:DC ne BC: CE:::AC:DE. a. la. 5.

. 2. Si i’n a. EFB ducîtur bali CBF pataude CD:

efiBF:CDÀ’::BE:EC:FE:ED. * bifid-
;. Triangula aequiangula fimilia func.

A

PRO P. V. THEOR.

F Si duo Iriangfla’
, ABC, DEF laiera 54-?

E à 6mm proportimalia:
aequiangula emmi .

’ , 1 B trianguta, Cf aequa-
LV r le: baôebunt angulor,

guibre: Malaga laiera filètendtmmr.
,’ eâaeDEP punétum quidem D ang.

B, ad punétum vero E ang. DEGF’ a. L

reliqui G, C aequales emnt à Er- 4. 6
z DE: EG. Sed° AB: ac: 2;, h";

ErgotEG 2* EF. C Similiter quia r. 9, s.

,z’v I 5 BD:



                                                                     

g. 8. I. v,

8

es?»e*5?vr1!” 9p

:38 EVCLIDIS ELEMENT.
ED: DG :5 AB: AC 2° ED: DF, erîtDG
z DF. Quare C ang. F z G :C, a: ang.
FDEzEDG: A, à: ang.-FED:DEG:B.
Q. E. D.

* Scbol. Tali: ergo triangule fimilia [une

(;.fch.4.6.) - ,. 7
PROP. V1. THEOR.

A D Si duo triangula ABC,
H DEF vnum argua)»: A

uni angula FDE «qua.
lem hâtant ,- circa aco

B C la F qualn autem angula: la»
tara proportianalia (8A: AC : ED: DF):
a: uiangula «un: tringla,- Ù’ acquak: ba-
anunt angulan quia!" homologa laiera BA,ED,
de AC, DFfubtenduntur (B : DEF, à: C:

DFE). ’ A AAd reûam DF fiant ang. HDF z Avel
FDE, a: ang. DFH z C. Erit ergo r ang. H
:3, 6: HD: DF 2’ BA: AC z" ED:DF.
Quare4’ HD : ED, ideoquex ang. DEF :

H: B, 6c ang. DFE:DFH:C.
E. D. a

Ï Stbol. Talîa ergo triangule finfilia film.

PROP. VIL .THEOR.
A » D Si duo triangula ABC,

DEF vnum angulum A;
H uni D arquaient [mâtant 5

:irca alios autem au nia:
B c E I ABC ô; B laura frapor- ’

tianalia
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tianalia (AB: BC:DE:IEF); reliquarum v:-
ra C, F vtrmnque fimul val mînorem val non
mînorem rafla: aequiangula arum triungula.

’ (y aequale: Mahatma angulo: ABC 6c E, cir-
ea que: luterafimt proportionalia. ’

1. Si enim non cit ABC : E: fit alteruter
ABC maior; à: ponatur*l’ang. ABH:E. Sinvlh 33- 1-
C, F acüti. f Iamlquia ôz A : D: erit in ae- z: Î:
quiangulis a triangulis :ABH, DEF , AB: BH a. hypf
2* DE: EF. Sed’6 AB: BC:DE:EF. En... 9. ;.
go? EH: BC, ideoque 3 ang. BHC :C C93. s. 1.
Reâo. Quare : ang. BHA e reâo, a: proin-s. Iz- tr
de ang. F D reâo; contra hypothefm.
’ 2. Pone autem vttumque C, F non elfe re-

âo mînorem , ô: tamen ABCDE. Quia ang.
BHC :: C: ang. BHC -!- C non airent duo-

. bus reâis minores. BAS. Ergo in vtro- a. 17. I.
que cafu ang.ABC z E; a: hinc ang.C :F.

Q. E. D. , L* Sclmliurn.

6. Talia ergo triangula etiam fimilîa fiant. (3. fch.

4U )o
z. Eodem prorfus mode ex 26. l. in locum 4. 6.

fubflîtuta demonflrarizpotefi hoc theorema: Si duo
triangula vnum angalam uni aequalm babeant, aira
alita: autem angulo: lama aequalia , reliquarum w-
ra angularum varangue fiant! au; minarem au: mm

’rninartm rafla : aequalia «un: triangula, à Jagua-
les babcbum: lingule], aima que: [un aequalia late-
ra; (5’ tertiam Iam: tertio acaule barbant.

PROP.



                                                                     

a; EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. VIH. THEOR. i
A o Si in triangala retîangu.

i la A B C ab angqu raëîa A
ad ôafm BC. perpmdiculari!

D c AD ducatur: quac ad per-
pendicularm [fait triangula ADB, GDA Un.
ti ABC 69’ inter fifina pali».

a la. a. Nam ang. BDA :* GDA r. BAC, 6c ang.
à. 3:. 1. EAD z C, 0b. communem B, item ang.

GAI) :8, 0b communem C. Ergo Aa.ADB,
«al-[dirai GDA , ô: ABC funt aequiangula, à: proinde’

fimilia. E. D.
’ CoraE.Ex hoc manifeflum cit. ia triangule "strangula

pupeadicalarem, al: aagala rafla ad bafin duâan,
üediam proportiaaalem au. inter figmtata 6g: (-.3:-
BD, DA, DG); 8c praetetea, inter bafin bai:
figmentum vrramlibet. Iam figmeata contaminai»
media"; eflè proportianale BC, ÇA , CD, 8: è:-
CB, BA, BD).

PROP. IX. PROBL.
A data rafla lima AB initiera-

Mm partant (e. gr. tertiam) d.-

E fiindere. .B Ducatur ex A fub quouîs an-
C guio reéia AC, ô: in ea fumatur

punâurn D vtcunque , 6c ipfi AD aequales
fiant DE, EG, Iunétae BC parallela fiat DF.

Va. 2. 6. r Erit ergo ’ BF: FA’: CD: DA. Sed DG
a. &ch 5. :zDA, ergo BF ::A zAF, &Afizg AF,

id cit AF: à AB. Q. E. F.

A .

A Scbol.
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 * Sahel. Sumitut in hac demonfiratîone, fi qua-

tuor magnitudinum proportionalium((lD: DA::
DE: F A) prima fecundae fit multiplex, terti.m
quarta: aeque multiplicem eflë. Cuius veritas,
fi cui ex ;. & s def. 5. non pateret, fic oflendî
poirer. Sumatur aligna G, quac fit aeque multi-
plex ipfius FA ac CD ipfius DA: erit (us. s.) G:
CD r: FA: DA, 8: alterne G: FA : CD: DA
:: BE: FA. Ergo BF z G. 8c ideo BF Iam and.
dplex ipfius FA, quam C D ipfius DA. .

’ mon .x.  PROBL.

A . . EnD F Data»: rafla»: limant»-
fiflam ABfimiliterfetarc, Dt k

a E G data "au AC [:614 fifi (in
C K B D’E)u ’ I
Pane. datas AB, AC ira vt quemuîs angu-

lum A comprehendant; iunge 6C, a: hui: duc
parallelas EG,DF.

Iam, fi praeterea îpfi AB duàa filerît paral-

lela DHK, erit ÆDH :- FG à HK : GB. un 34. 1.
Porto in A KDC en: ’ CE: En :- KH:-HD v. a. a.
:5 BG: GF. Et inA GAE eft ED:DA:’ 5- 7- 5°
GF z FA. Ergo fegmenta reâae AB fe habent
y: fegmenta même AC. Q. E. F.

* Cardan  
Ergo]? ad vnum trianguli Iam: plan: parallelae

dame futrint: cran: muid leur!!!» relxquorum fig-
Mta proportionnant.

(’Scbo-



                                                                     

x41 EVCLIDIS VELEMENT.
* Scbolium.

Hinc difcîmus

YH L "au": datant AB inquoad: «gaules par
B te: (pua 5) fêta",

id quod facilius
taefiatur fic: Duc

D mfinitamAD,eique

-. parallelam BH et-iam infinîtarn. Ex bis cape partes aequales AR,
R8, 8V, VN, 8c B2, ZX, XT. TL, in fingulî’s vnz A
pandores, quam defidemntur inÏAB. Tum naze
ducantur LR, T8, XV, ZN, haeequinquifecabunt

* 33. b datam AB, Nam RL, gr, vx, NZ ’ parallelae
, fiant, ergo quum AR, R8, 8V, VN aequales tînt.

a fait huJ- cran: ’r AM, M0, 0P, PQ aequales. Similiter
«’5’ quia BZ : ZX, erit BQ : QP. Ergo A3 quin-

quife&a cit. -
PROP. XI. PROBL.

Duahu dati: "ai: livrai: AB,
C AC tmiam-proportiamlem ému-À

B nin. -Datas reéIas fub quouîs angulo A

D pofitas produc,& in AB produâa ca-
pe BD r. AC, îunge BC, cui parallelam age DE.

I- 3- 6- Sic eritAB:BD id efi ABzAC :CAC: CE.

Q. E. F. * -PROP. X11. PROBL.
Tribu: dati: raflât

F ABC lineùA,B,C,qu4r-
I I I tam proportiomlemz’u-

A uenirc.. G E: Sub angulor qgouîs
D ducanmr reâae infinime DE, DF. in quibus

. . capia-
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capîatur DG ::: A, GE :: B, DH : C; iun-
flac GH parallela ducatur EF. .

, His enim filais erit" DGg GE 2 DH:HF, c. g. a.
idefiA:B: CzHF. E. F.

PROP. XIII. PROBL.
D Dada: dam "à?! Iineir
à AB, BC, media»: proportiana-a

lem inamire. A
A A B Ponantur. in dîreâum, de
’ fuper AC defcribatur fami-

circulus ADC, ducaturqueva pun&o B ipfi AC
lad reâos angulos BD;

Duâis enim AD, DC, erit, 0b ang. ADC? f. 31- 3-
reetum, AB; BD, BC”. Q. E. F. A "- m 8- 6-

v * Scholium. .
Et (par r. feh. 3l. fifi rafla BD, 9’051! AC adné?!»

idfiflev: ,fit media proportionnlis inter bain: figmeng
in AB, BC: fmicirculm fiper bac AC dtfiriptw,
par extremum Mia: D trnnfibit. - Nam qqia (pet 6. 6)
ang. A : BDC, 8: C L: ADB: erit ADC mâtas
(Pet cor. 31. 3).

PROP. XIV. THEOR.
A ..... ’ Parallelagrammorum AB,

,5 BC, aequalium, 307114014"?
(5141m B vm’ B aequalem ba-

entium. "ripas: propor-
tiunalia fion lutera , qua:

A A A: t’y-cum annale: angulor
(DB:4BE : GB: BF). Et quorum. parallelo.

ammorum A B; BC, vnum angylum B uni B
aequalem babentium, rea’proce proportionnât;

[nm lutera, un circum «gade: angulru B,
i114 inter f: juin aequalia. Pofitis



                                                                     

14.4. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

,A F A Pofitis in direéhim DE ô:
BE: erunt a: FB, ne v in

’15; direâum. Compleatur
Pgr..FE.

c ,1. Iamquia Pgr.AB:
2.7.5. . BC:erit AB: FE. :76 BC:
w. n. 6. FE. Sed AB: FE. 24’ DB: BE, ü BC: FE.:
a. u. 5. GB: BF. Ergo DB: BEL-ü GB: BF. Q.E.D.

2. Qùia erlhy"p. DB: BE z GB:BF; 6a
DB; BE z Pgr. AB: FE; ô: GB: BF:BC:
FE: erit Pgr. AB: FE::" BC: FE; quam

C. 9a 5» Pgr. AB r: ’ BC. E. D.

PROP. XV. THEOR.
......... . C Trian uIarum de alium,

B DABC, ADÊ, Ü” vnum agulm
BAC uni DAE daguaient in»
bentium, reciprvce proportionn-
Iiu filnt latent, que: circum ae-

’ guzla: angular (CA: AD :- EA:
AB). Et quorum triangularum A BC. A DE,
vnum angulum BAC. vni DAE aequalem [môm-
zium , reciproce proparrionah’a fimt latent, que

A rira"): aequale: «viguier, i114 inter]: ae-
gradin.

L Ponanrur in direâum latem ÇA, AD, quo
plûmp. faâo ô: BA , AE in direâum ,13 erunt. lunga-

tut quoque BD. ’

E

ou 7. 5. 4 1. Iam quia A. ABC:ADE par hyp.erit7
A. ABC: A ABD:A ADB: A AED. At-

h n 6. qui A ABC: AABD:ÊCA: AD, am.

* ADB:
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ABE: A AED :IEA: AB. Ergo CA: AD b n s
:4 EA: AB. Q. E,.D. ’ ’

z. Quum par hyp. CA: AB:: EA:AB, à:
CA: AD :3 A ABC:A ABD,&EA:AB:’
AADE: AABD: eritAABC:ABD zr
ADE: ABD. Ergo AABC’:AADE. Q. ç. 9. s.

E. D. lPROP. XVI. THEOR.

,A . C Q H Si qua-el I tuer rafla:* ! lima: pra-B D .LF A B C v , portionaln
t Il filerint AB:CD : E : F: y’eëïangulum ABXF, filé extremir

comprcbmfilm. daguai: efl refiangulo CD X
E, qmdfub mtdür comprebcndimr. Et fi w:-
èïangulum AB X F, fui extremi: camprcben-
fim, aequalefiærit ai CD X E , quode me-
dii: comprebenditur : quatuor refila: linge AB,
CD, E, F proportionalu arum. I

Fiat enim Ï fuper AB reflangulum cujus a. fch.46.t.
alterum latus BszF, item fuper C D fiat
Rgl. CH, cuîus alterum lams DH:.E. D
4 1. Quia ponitur AB: CD: E: Fz” DH:]. 7. ç.
ne: eric9 AG:CH, id en AB x F r; CD 9-14. 6’
X E. Q. E. D. ’

2. Quia Pgra. AG, CH, angulos raflas B,
D aequales habentia, aequalia ponuntur: erit V
AB: CD9::DH:BG :E: F. Q. E. I).

* Sahel. Hinc ad datant raflant A13 facile ef’t -
doum: rflangnlnm CH applicare, fadendo A AB: u. la. 6. I V
(ID :7: DE: BE. .

K P R 0 P.
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PROP. XVII. THEOR. -

...-....A Si traire-B V c D éhclineueA,
A B B, C, Prolm’

HO e tianale: fue-rint: refilangulum fui «tramât A, C camp".
bcnfum aequala a]! cl quad a media B fit qua-
drato. Et fi raflangulum fia extrairai: A,: C
camprabanfum aequule filera? ai quad a media B
fifquadrata: tu: rafla: lima: A, B, C,17r -

partianalu arum. *l. SitD:B. Iam quia (hyp.) A: B:
a. I6. 6. B: C: erit A: B:D: C.- Ergo AX C :’

N39-def-l-BXD:A Bq. E. D.
v 2. Quia ponitur A X C: Bq z BXD:
erit’AszD: 0:8: C. E. D.

PROP. XVIII. PROBL."
G: D A data "au la?

Il F l ma AB data "a;lima CE final: 6’

a militarpajîmm r:-A C D allumant de ari-
’- I - 6ere. .F, ,3, L Iunge DF, ô: facF ang. A :C,& ang. ABH

z CDF, ang. veto BHC: DFE,& ang.HBG
::. FDE. Reétilineum AHGB erit m ipfi
CDEF.

a. confit-.8: Nam A. HBA aequiangulum ’ ei’c A FDC:
Ï fia. 6’ à: ergo à HB: FD :HA: FC z AB: CD.

l ’ 4’ ’ Eadem mtione in Ais HGB, FED efl HB: FD

tu. s. :BGf.DE z GH: EF. Ergo’ HA: FC

. - . :AB
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1 :AB:CD: BG: DE : CH: EF. Prae-

.terea par confit. eft ang. A :C, ô: .B:ABH
q-HBG: CDF-FFDE z D, à: G z ’ E,
&H: GHB-l-BHAzEFD-I- DFC:F. V
Ergo reüüineum AHGB dàto CE’ fimile ’r eft si. x. clef. 6.

a: funiliter laper data AB pofitum. Q. E. F.

PROP. XIX. THEOR.
C Similia triangula A B C, l C

F DEFjùnt inter fi in dupli- Il
G aata ration: laterum homo-

logorum, BC, EF.
Fiat enim C- BC, EF, a. u. 6.

A B D EBG, iungatur GA. Quia
îgîtur (hyp.) cf! AB: BC:.DE: EF, à: alter- t ,5, î. t
ne ’ AB: DE:BC: EFz’ EF: EG, ang. au. a. confit.
rem B:E (hyp.): erit A ABG ::: " A DEF. "u I5. 6.
Quare A ABC: A DEF :9 A ABC: A ABC à: ï; à:
:24 BC: ne :4! (BC: EF) a. Q. E. D. l 1P.lo.def.f.

PROP. XX. THEOR.

A - Similia paly-. . . ganaABCDE,E F - . FLKGH infimi- a
lia tria» la di-

L H aidanturfuêfnu-
marc aequalia.

D C G a Ü homologa ta-
tin Et 0915W ABCDE ad palygonum
FLKGH pliant"): ratiançm bolet au", quam
luta: homologua: AB bah-t ad latta homologua

F H. -
K a. . 1. lun-
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. x. lungantnr
A EB,. EG, LH,’ 3.1.defi6o E B F LG.Quia’ang.

p. 6. 6.

EAB 2: LFH,
L , à: BA: AF. z
. HF: FL: :1519D e C K G A.EABmA

LFH, ë: ang. ABE: FHL,& E8: 8A:LH:
HF. Sed efl etiam ’ ang. ABC z FHG, &
AB: BC z PH: HG. Ergo ang. EBC :7
LHG,& ex aequo8 EB:BC:LH: HG. Qua-
refl A BEC m A HLG,& ang. ECB :LGH,
ôz EC: CR z LG: GH. Hinc fimiliter de-
monlh-atur A CED m A GLK. E. D.

z. Dico fore A ABE: A FHL z A BEC:
A HLG:A CED: AGLKzPo]. ABCDE:
Pol. FHGKL. Iungantut enim AC, FG, DB,
KH. Iam quia propret fimilitudinem poly-
gonomm ang. ABC:FHG, ô; A B.- BC:
,FH: HG: eritla ang. DAM z HFN, à: BCM
z: HGN. Sedl mg. ABM z FHN,&MBC
z NHG, ergo Ï aequiangula fun: Aa A BM,
FHN, item A MBC, NHG. Quaæ” AM: 
M8 z FN: NH, 6: NIB: MG z NH: NG,
&sex aequo AM:MC:FN: NG. Arquîs’
A ABM:A MEC z AM:MC z A AIME: A
EMC, ô: hinc A ABE: A BEC z l A ABM: A
MBC z AM: MC. Similiter oflenditur A
FHL: A HLG z FN:’«NG. Ergo ” A ABE:
A BEC 2 A FHL: A HLG, A8: alternando A
ABE: A FHL z A BEC-z -A HLG. Similiter
ofiendemus ope reâarum DB,KH elfe A BEC:

» ’   A HLG



                                                                     

1.131211 v1. ,4,
à HLG : A CED: A GLK. Quare erit A.
ABE: A FHL :: A BEC: A HLG: A.CED:
A GLK z ’ Pol. ABCDE: POLFHGKL.
E. D.

Allier 89’ axpeditia: idem fic demonfiratlxr.
Quia A ABE A) ’ A FHL, efl A ABE: A FHL
:AŒE: HL) ’. Sed A EBC,LHG 0b fimiii- A. 19. 6.
tudinem funt in eadem ratione (RE: HL)’.
Ergo A ABE: A FHL : A EBC: A LHG.
Similiter A EBC: A LHG: (CE: GL 2:. A
CED: A GLK. Ergo A ABE: A FHL z A A
EBC: ALHGzACED: AGLKzlPol. .
ABCDE: P01. FHGKL. E. D.

3. Dico ABCDE: FHGKL: (AB: FH)’.
Nain quia’A ABE: A FHLTL’A (AB: FH)’:

erit Pol. ABCDE: Pol. FHGKL 2* (AB:
PH) z. E. D.

Caroflaria.

1. Quum de fimilibus quadrilateris eodem mo-
do demonflretur, e: elfe in ratiche duplicata ln-
terum homologonnn, « 8; idem de triangulis F
ofienfum fit: pote: vninerfe ,fimile: "anima: figu- u- 19. 5.
ra: inter fi a]? in ration. duplicata bomolagamm e
luteront.

a. Et quia, fi homologis lateribus AB, PH ter-
ptin proportionalis T fumitur, en: AB ad T in n-
tione duplicata’ homolqgorum laterum: manifie- m «f. .
[hlm ePt,fi m: rafla: lima: proparmmle; fumoit, ” l 5
ut prima ad union. ita çflè figurant realilineam,
qua: fit a prima. adjimilem Ù fimilinr defiriptam
a fiounda.

E Scbal.
Hinc elicirur metbodus figurant quanui: "(filin

mon: augemli ml minamdi in ration: data. Yt

* K 3 fi velu
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. ,
1;. 6. sur

li velis Pentagoni. enim lotus CD, olim! fume
quintuplum: inter CD 8c s CD quatre 5 mediam.
proportionalem , fuper quam ’ comme pentago-
num [inule dato. Ho: erit quintuplum dati.

mon XXI. THEOR.
Quo: A, B, aident re-

a élilinaoC un: fanilia,5’
r interjè un: fimüia.

Nam quia vtrumque A, B eidem C fimile
p.1. dei: 6. efi: vtrumque ’ aequiangulum cri; ipfi C, ô:

A

,K ïovLM. 57

L

circum aequales angulos lutera habebit pro-
portionalia. Quare &Aipfi Baequiangulumf
eft, &in vtroque latera .circum aequales an-
gulos proportionalia’funt; ac ergo Am’r B.

Q. E. D. . ’PROP.XXII. THEOR.

B i F G H R «(la. Si quatuor mêla: linon propartianala: fia-
rint (AB: CD:EF: GH): a? realilinaa,

A . AKB, CLD, FM, GN, que a6 ipfirfim,fimi-
I lia Œifimilitar dafi’ripta, prapmiaualia arma.

Et fi raffiliuea AKB, CLD, FM, GN, que a6
W: "AB, CD, EF,GH fiant. fimilia 59’ jimz’h’tar

defiripta, propartionalia fuarint: Cf ipfae ra;
au lima: AB, CD, BF,.GH proportianala:
MM. .

i. Su-



                                                                     

IJBER VL" U]
r. Sumatur enim T: ipfis AB, CD renia pro-i r. n. c.

panionalis-O, 6c ipfis BF, GH tertia propor-
tionalis P. Et quia eü" AB: CDzEF: GH, 0. h??-
& ergo CD: 0 z 4’ CH: P: erit ex aequox î:
AB: 0 z EF:P. Arqui AB: O 2 il AKB: a. a. cor.
CLD, à: EF: P:üFM: GN. Ergo 9 eft "Ha
AKB: CLDzFM: GN. Q. .E. D.

z. Sir AKB: CLDzFM: GN, 6: fiat» AB: a. n. 6.
ACD z EF: QR, a qua * ipfi FMivel GN fi- a- !8- 6-
mile ô: fimiliter pofitum R5 defcribatur. Ergo .
erit (pet paru. hui.) .AKB: CLD : FM: RS.
Hinc FM: GN:.ip FM: R8. Efl argols RS Il 9- il
: GN, 8: hinc (pet Lemma fequens).QR :7 .
GH, ideoqueAB: CD.-JEFzGI-I. Q.E.D.1.7. s.

LEMMA.
Si raflilinoa GN,RS finalia 5’ aequalia .-

bomaloga affin»: lutera GH, QR interfoliant

aequalia. ’ . .
I Si enim negas: altermmm veluti D GH

eriî’. Et quia efl: per hyp. QR: QS z GH:
HN’: erit Q8 D 8 HN. Quare A RSQ ipii a. 14.. ç.
GNH impofitum non congruet,fed mains erit.
E9: autem’ Reâii. 8R: Reâil. GN .1.- ARSQi t- 30- 6-
A G NH. Ergo 3 effet mon. SR D Reâili-
nec GN: contra hypothefm. Ergo GH :-

QR. E. D. V
iK4 taon



                                                                     

le.

0’

l2. 6.

N15: EVCLIDIS .ELEMENT.
PRO P. xxm. THEOR.

N D 1., Acquiangula Paral-
[ lelogramma AC, CF in-

!cr fi rations»: bubon:
au [aurifia campofitm

a] AC : CF: (BC: CG)

BILKE p F *(DC:CE)-
Pofitîs BC. CG, que fun: cire: aequales

. fch. r5. n. angulos C, in direéium, erit 6c lDCE’vna refila.

Compleatur Pgr. DHGC,& [nous aliquareâa
K, fimêsc: CGzzK: La ne: CE:L:M.

.4- Î°d°E5.ErÎt ergo K: M :"(K: L)-i- (L: M) z.

i. I. 6.

l. Il. s.

?’

w.5-.

u- 16. 6.

(BC: CG)l-i-(DC: CE). Iam quum fit K:L
:BC: CG :3ACS CH,&L:M:DC:CB
:9 CH:CF:eritex aequo K:M:AC: CF.
Quare’ AC: CF :(BC: ce) -a--(Dc: CE).
Q. E. 1).

* Sabalia.
i. Hinc 8e ex u, l. pater primo, triangule BDC î

CEG, qua: vnum anguleux ( ad C) aequalcm huant, A
eflè in ration: campajita latent» (BC : CG) 4- (DG: i
CE) aequalem angulum confirmation.

z. Pater raflangula AD X D0, GO X CF, le
proinde * [’ng quaecuuqu AC, CF, Ù triangula’i

BCD, CEG, rationna inter f: baiera aompofitam ex
I ratiaailzu: bafium Ù altitudiuum, fc. (AD: CG) 4-

(DO: CF). I
3. Pater, quando triangularum acpamflelognn’

mon»: ratio môiberipqfit. 811mo Pgrà. AC, CF,quo-
rum bafes AD, CG, altitudînes veto DO, CP. Fut

c9: DO 2 AD: Q: erit AC: CF :(ADX
D0: GC X CP :PQX CP: GC X CP) :
9 Q : ce.

a. Pater



                                                                     

mon v1. .5;
a. Pute: via dirimerai propojim parallelagram-

un: CF, val triangulum. Sumatur pro vnitato
quoduis quadrarum, cuius lotus fit K; quantum:
ratio bafis CG, 8e ratio altitudinis CF ad lams K,
e. gr. fit CG :: a X, 8: C? :3 K; multiplian-
mr hinumeri par fa inuicem : dico fore CF :6
Kg. )Nam(CF:)Kq 2,6(CG: K) 4- CP:.K) z
(2:1 -c- 3:1 z I :I. E oC 26K. dans,
Hinc A CEG erit ; Kg. fg q un s e

PROP. XXIV. THEOR.
B F ’ C Omnitparallelagrami

” ABCD aima diama-
E En tram Amar parallela-Z- gramma EG, HFfantf--
A G , l milia mi 89’ intarfe.

Nam, quia EH ad CB parallela, eft 5 BE:
EA:CK: KA. Et quia GF, CD parallelae J
funt, elle CK: KA z DG: GA. Ergo ’ BE: à. a. 64. I
EA z DG: GA, à: componendo * BA: AE il; 5’;
z DA :AG, ô: alterne f BA : AD::EA: AG, g. 16.. 5..
id efi huera circum an gulum communem BAD
proportionalia funt. Porro quia triangula
GAK, KAE tfiangulîs CAD, CAB aeqqiangu-
la’ font: erit 6: tomm Pgr. EG toti ABCD c. 29. x.
aequiangulum,’ 8’; ” circum aequales angulos r. a, a.

D, G, erit AI): -DC z: AG: GK; circurn ae-
quales autem B, E, AB: BC:: AE: EK; deni-
que 0b eandem rationem DC z CA :GKzKA,
a: CA: GB: KvA : EK, ideoque ex aequo DC:
CB:KG: EK circum aequales anguios BCD,
EKG. Ergo Pg’ra. ABCD, EG fimilia ufunt. u- l- def- 5.

Idem .eodem mode de Pgris. ABC D a: .FH *
oflenditurÆrgoetiamipfa GE,I-1F fimilialïfinfit. o. 21. 6.

Q.E. D. . I K 5 ’ i Carol



                                                                     

z.

du.

çû

99239

, j,1,4 EVCLIDIS EpEMENT.
1* lel. Hinc pgra, quac vnum angulum vnî

nugulo aequalem 8c circum ces proportiomlia la:

tu: habentJ fmilia tint. .
PROP. XXV. PROBL.

Data "5515 ce ABC jîmile Ü alter!" data D

«qui: idem confinera. .
Il - jK

F516 34E La44,, un Applicetur 76 ad reâam BC reâilineo ABC
45- l. aequale Pgr. BE, ad reâam vero CE data D

aequale Pgr. CM, in angulo FCE:CBL. Su:-
13- Q n matu; inter BC, CF media 4’ proportionalis GH,
18° 5 a qua defcfibamr" reâilineum KHÊipfi ABC

fimile 8: fimiliter pofitum. Dico etiam eflè

l D. - . I «, v Nam quia ang. FGE-i- ECB : * 13054-
ECles z. reâis: erunt BC, CF in’Y direâum,
itemque LE, EM. Quare a BC: CF .:: RE:
CM à ACB: D. Iam quum fit? BC,
CH, CF: efl BC: CFz’ ABC: KHG. Ergo
ABC: KGH: ë ABC: D, a hinc "KGH

: D. Q. E. F. ’ . ,
PROP. XXVI. THEOR. -

G D Si a parallelograma AB:A. CD dalle rammum AEI ’ v mg FG Zuferanlrffimile mi, 0’
I ’   finlüiter pqfitam, pomment

’ -C m1715 471514110» DAB bo-

- n « hm?

°ËB’"368*?9ê9yrâ4

un);



                                                                     

LIBER .VI. I . ’ .. 15:
leur : cira eandem diamerrwn.AC 211.134": ,

me. v ., ’ ” .Si negas: fit AHCdiameter PgriABCDTe- D
cans GF extra F, vt in H , 6: duçarur ipfi AD
vel BC parallela HIC. "Erit’ei’go Pgr. GK’ïî; à. :4. 6’.

mile toti ABCD,& hinc DAzÂBz’ GA : AK. h l. M 6-

Sed quia ponitur Pgr. GEmABCD: efi que: . . .-;
que DA: AB :GA: AE. Ergo GA: AK - 4
:8 GA: AE, hinéAKz"* AÈ. Q. F. N. j” "- 9

JÂn 90 il

PROP.-XXVII. THEOR. .

A C K B A 7 C ’ B0min»: paralldogrummarxm A F ficundum
eandem raflant hmm AB applicatm,Çf de-
ficientium figurùparallelogrmmiii KH,fimih’6u.r
Effimiliter pafiti: ci CE, que: æ Mia CB d:-
fcribitur , maximum e]! AD, quad ad dimia’iam
AC (Il application, jimile oxzflmdefiâæi KH..

Ducatur ipfius KH diameter FB, a: i ms
CE diameter DE, a; defcribamr. figura. Et
quia KH A.) CE, diametfi menant? F8; BDp. 36. 6.

coïncident. Iam ’ I . l.Caj.1. Si: AK) ACL, Qnoniam ’ CF:
FE: erit, addito KH communi,CH :KE..
Ergo CG :5 CH dB, 6:, addito CF com- g, 36, 1.
muni, AF z: gnom. LMN. Atqui AD.-:5 .. .4
CE )-gnpmone LMN. Ergo AD 4) AF.

Q. E. D. - A .- ,v

. c4
V» 430 la
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D REG F Da 11L
A .I 1A C- R B A K C Bl Ca]: z. Sir AK ( AC. Quia CB : AC:

D erit ED ::° DL, a: hinc DH :5 DG ) FL.
.Ergo DK 2’ DHDFL: ô: communiLK ad-

dito, AD ) AF. Q. E. D.

un...;.i.
6.1.
4.1.

OMC

u

mon xxvm. PROBL.

H G P FIRE 1 m
Ad datam "54m limant AB data reâilinu

C niquai: parallclogramum applicarp, defin’m
figura parallelogramma, une jimili: fit alteri

tu: D: aporut autem am "affinant C,
cui acqmle- applicandum 41,, non main; Je ce,

D : - quad ad dimidiam AB applimmr, fimiliôu: ex-
jijlcntibm dqfeéïu cita, quad ad dimidiam AB

. .. . applicatur, Epamlldagmmmo D, cui 01mm:
[Émile (141.5:ch D

,, "M; - Bifeca’AB in E, 8: ab iplà ES fac: Pgr. EF
e. IB- 6. ipfi D fimile à fimiliter pofitum , a comple

Pgr. AG. Iam fi AG r: C: fiétum cit quod
Proponcbatur.

Si



                                                                     

LIBER V1. Le;
Si. veto non fit AC :C; quum’ non pot; ,I hy .

fit nefl’e AG C C: erit AG D C. Igitur fac” r» khan-l-
Pgr. KLMN : AG- C 6: fimile fimiliterque 8* ’5’ 6M
pofitum ipfi D vel” FB, ira vt ML, FG fin: Un Il. 6.
homolog’a latera, item LK 6: CE. Deindc
ponça GO’: LR, a; GP : LM, comple qu. -
GOQP, produc PQ in S, a: OQ inTôz R. DDi- k
co eflè pgr. TS : C, ô: deficere pgro. 8R M
m D.

Nam quia pgr. EF m KM, ô: FG homolo-
gum ipfi ML, CE vero ipfi LK: erit 9 ang. 9. 1- 465 5o
FGE r: MLK. m autem praeterea PG z
ML, ô: G0 :LK: ergo pgr. OP : 76 ü m 1.4.8344
KM, 6: m " EF. Quia praeter’ea 0P :: K M & °°”’4M6v

( AG veN’ EF: erit" 0P circa eandem dia- 4* 36; ’-
metrum GQB cum toto EF. Quare FQ :* z: :6; 5’
EQ, ô: communi 8R addito, F8 z ER 24’ ’
TE, à: communi OS addito, gnomon VXY
:TS. Bit autem gnom. VXY-l-OPzEF z
AG z KM-I-C; ô: 0P:KM: ergo gnom.
VXy : c, Quare TS:C. Deficit autem! a. a. -
T8 pgro. A) p N 7 D. * Q. E. D. 7, œuf",

PROP. XXIX. PROBL.

H

Ad data»: raflant linon»: AR data "affûta
C aequalcparalldogranmm applicare, excedm

figurl
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- .. figura pafllldagràmma, quaefimili: fil Abri

data: D. - v

(à, 0 G .  3. no. a. Bîfeca AB a in E, ô: ab EB defcribeC îpfi D
” m 6’ M fimilè à: fimiliter pofitum pgr. EBLF. Fac
Ç- 3S° 5. GH ipfi EL fimile ô: fimiliterpofitum C à: ipfis

.. ELri-Caequale, ira quidem vt KH homo-
’ log-a fit ipfi FL,& KG ipfi FE. Poflea in pto-

(mais FL, FB, cape FM z KH .6: FN :KG,
comple pgr. FMON, à: produc AB in P,&

- LB in Q. Dico A0 z C, ô: excedere pg’ro.

QP fimili ipfi D. A’b mm . Nam quiaWEL N GH. ô: FL, KH homo-
loga fun: lacera, ac--FE, KG etiam homologa:

33::- fà ang. EFL :9 K. Sed FM .-. a KH, a: FN
kaki; a. z KG: ergo NM 2.. 6c m M GH. Quare

u. 2:. 6. a; EL m’ NM. Et efl: EL( NM, quia NM,
’- 36’ L : GH ::° EL 4- C. QuareA EL cum toto

- u NM cicca eandem diametrum F BO commit.
Ergo NM z 2L 4- gnom. VXY. Erat veto
6: NM z EL 4- C: erit igitur C z gnon.

a? 36’ VXY. Porto quia P AN: EQzC LP:
additacommühî NP, erit A0 :gnom. VXY.

k Vnde pater efTe A0 2 C. Excedit autem
8- 34. 6- A0 parallelogrammo QP m5 EL m a D.

Q.E..F. , .- .Il PROR



                                                                     

LIBER v1. .59
PROP.,XXX. mon.

Datam rufian: lincamurminatam AB flan.
i dam extremam é? media»: rationem fleure.

, Defcribe ° èx AB qua- a. 46. x.
H Fdratum BC, &* applica ad 7:. 3,, a.

- AC ipfi BC aequale pgr.
m CH", excedens figura AH

DE G ipfi BC fimili. Dico AB
ita feâam cire in G, vt AG

D D GB, ô: AB:AG:AG:
EGB. A ’

f Nam quia BC z CH:D K Cerit DG z AH : quare
.. quum ang.!(GBzf AGH, !- lm. I

erit KG: GH z: ” AG: GB. Quum autem ’- ’4’ 5.

AH, quadrato BC fimile,ipfum fit quadratum: ’
erit GH : AG. EtiGK 2’ CA z: AB. fi 34- I.
EF: ergo AB: .AG:AG: GB, ô: quum fit AB
D AG, eft AG D " GB. E. F. ’ "’ ’4’ 5;.

Ah’tn’.

Sceaux? AB a. G ita v: ABXBC.-.9. n. a.

AGq. l INam quum ergo x fit" AB: AG:-AG: xo I7. 6.
GB, de AG D GB: erit fic quoque AB fe-
cundum extremam a: mediam rationem fe-
&a’i’. ’Q. E. F. I MM. a.

I gnon.
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160 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. XXXI. THEOR.
In reflunguh’:

A trianguli: B A C fi-
Ci F guru E, quac fit a
G latere B C , refluamgulum A faute»

B D C 1.1131411111 dl
m , qua"i E Iann’ôu: nauma-

- galant com cim-dmtiôu: fiunt, fimilibur Üfimiliter idefiflptù.
Duc perpendicularem AD: ô: erit * ëBC,

p. z. cor. BA, BD, item BC, CA, DC. Hinc la BC:
2°. 6.

7. 2.4. s.

BD: E:G,l& BC:DC:E:F,vel inuerfe
DC: BC:F:E,&BD:BC:G:E. Er-
go’YBD-l-DC:BC:F-l-G:E. SedBD

a. fan, 14.5.4- DC z BC: ergo’F -l- G z E. Q.E.D.

l. l. cor.
2°. 6.

* a. 47. I.

Alitor.

F: E :i (CA: BC)’ 2* CAq:BCq,&G:
E : (AB: BC)’: ABq: BCq. Ergo 7 F
-i- G: E : CAq -i-ABq: BCq. Sed CAq
-I--,ABq :6 BCq: Ergo F 4- G : 8 E.

PROP. XXXI. THEOR.
v Si duo triangule ABC.

D DCE, qua: duo lutera dauba
lateribu: propmiœzalia lu-
bent (BA: AC .-.. CD: DE).

B C. E componanturficundum un"!
angulum in, v: bomologa laura ipforum BA 6:
CD, item AC à: DE, fini panada.- relique

trian-



                                                                     

. 31:3 RE V1. . 161;
trianguquum jutera BC, CE in dînait? in?

14:;ch m . - 4 yQpia çhkm ” angfiRAC ifaêCD : CDE. 1; 19. v.
a: Æ: 412:; CD: DE a cric-ang. BzâDCE, 91- 6. a
6:: inc ang. ACE ; B 4]- IÏAC, ideoque apg’. i
ACE tapa: B 4-13ch :l-AÇB ci 2.. 1,. ..
E’çg?’ «uns. u. a4. z.

, h - " ; . a iPROP. XXXIII. THEOR.
In vina?! «494145.11: ABCÆEF a , ’. un;

«(un bahut. «imam, quum tin-am 09mm
BC. EF. quibgtç infifinnt. [un 4d cçntrq G. H.
.vt BGC; EH]?! Â"? ad drëumfirmtùbvt BAC.
EDF. www s du? du»: Effeélara. G36.
FIEF: «me M44 marna: vomi!

[A

. . .0 .. Ç
r. Sin; circulmfereritiaç BC deinceps quor-

qmqup aequales CK,KL, à: ipfi EF rut-jus Ira-t
- rifle"! aequalesFM, MN. langantanIS. 6L...-

HM, HN. Eric ergo ang. BGC z A CG); A. .7. 3,
z KGL. Hinc circumferentià BKL ô: ang.
39L aCQEÊÆEkïPlïSÊÊ 9mn; sirsemfiçsçpsîaas.

. i L ’ x BC.
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BC &anguli BGC. Eadem ratione circumf.
EMN ô: ang. EHN aeque arum multiplices
circumferentiae EF &anguliEHF. Et fi cire.
BKL D, 2:, ( cire. EMN : erit quoque ang.
BGL D, 2, ( an . EHN. Ergo cire. BC:

u. ç. clef. ç.circ. EF 2 F ang. îGC: ang. EHF 2’ ang.
’- 5- BAC: ang. EDF. Q. E. D. , C h

’°r” 2. Iungantur BC, CK’, &fumrîs in tir-cum-

.ferentiis BC, GK, punàis 0, P. iunganrur à:
BO, OC, CP, PK. Et quia ang. BCC2CGK,

g. 4. L, a se: 06,6: ce: GK: du: BGC ne
l A. CGK,& bafis BC2CK. Et quum fit cire.

BC 2- cire. CK: erit a: reliqua BAKC 2re-
» à. 3. liquhe CALK, a: ergo ang. BOC 2 Â CPK, 6:
.. mdcfig. regmenmm aco ml regm. en). Quare
l quum haec fegmema fin: filptt aequales reclas
fi 34° 3’ BC, CK: aequalia * enim. Étant vero a An.

BGC, CGK aequalia: ergo rotas feélor G BC’
2GCK. ’Similiter oflendirur feflor GKL 2
GCK 2 GBC, à: feaor HMN 2 HFM 2
EHF. Quum multiplex ergo cire. BKL cir-
cumferentiae BC, tain multiplex eflleaor GBL

- a l feétoris
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[cabris GBC; 8c quam multiplex cire. EMN ,
cire. EF, tam multiplex feâor HEN Teétoris
HEP ; ô: ex mode ollenfis, fi circumf. BCI.
D, 2, 2 cire. EMN, cil: quoque lifter GBL ,
D, 2, ( fe&ore HEN; Ergo circumfiDC:
cire. EF 2P feétor GBC’: [celai-EF. Q. ED.

. . , Canner.Perfpicuum etiam. en; , vtfedor ad 1380M», in ç. a. 5.

fifi «gala»: 4rd wigwam. r
* Sahel.

r. Hinc ang. BGC ad mm»; a]! a! a "80:,
m arma BC ad mm Wipbtrîam. Nain ang.BGC
ad re&um, vt areus’BC ad quadrantem. Ergo
BGC ad 4. 128:0th arcus BC id 4 quadrantes feu
totaux circumferentiam. (fch. 4.. s. ) ’

Q

Item «and perlpherîam A cil ad a très», v:

un: BC ad coran: peripheriam. r
a. [aquarium tirtuÏorunl

ne": IL, BC, qui «gauler fab-
A rendant angqlorjué Manne, a:

4’ IAL 8c BAC,’fiac ad péripbeü

Ô - n’a . [un [imita z E: vie.

B 29 verra, armfimiln squale: un
gale: fibuüdunt.

Nain IL: perîph. 2 ang. IAL(vel BAC): 4
Refi; item arc. BC: par! b.::ang. BAC: 4Re&t
ergo IL: periph. 2 B : perlph. Ptoinde «en!
Il. &BC [un fimiles. Vnde l

a. Dan fimidiamgtrî AB, AC a concentrici: [ou
penflmii: 4mn aufirunt jimilu IL, BC.

la g f. and
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4. Hiseeinnitimr vulgaris ratio angulos maïeur:

ai pet anus, qui illos fnbtendunt. V Si enim, da-
tis toti circumferentiae omnis circuli aligner par-
tibus fcilicet 360, qui grata; votantur. dixquîrimr
ope inhunienti goniometriei. que: gradus Tant in
arcu BC, quo: finr in arcu EF: parer pet pmp. g,
mionem angulomm BGC, EHEÊRN hi argus nm.
tendunt, in numeris exhiberi po e. Bref: Vnus
angulus IAL confiderarur, 8; numerus graauum in
area ad mm emmure Il. vel BC inuenrns en:
confia: ratio anguli IAL ad q. Reflet». par fchol. I.
Si: e. gr. numerus gradùum in Arcu I L 2 roc:
erit lAL: 4. Re&. :199: 369.
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’ Lmfipr
Ü*-*t*»*t*l*’bt&ü

DEFINITIONES.
1. Vnitnr cit. feeundum quam. vhumquod-

que earum, quae funt,vnum dicitur.
q z. Numeru: autemzex vnicatibus. confions

multitudo.
3. Par: en nûment humai. minot: maioris,

quum miner metitur. maiorem.
* anis pars aheo- numcronomen fibi l’amie,

pet quem ipfa numerum ,. cuius en: pars x metitur:
v: 4. dicitur- pars tex-ria numeri u, quia cum meri-
tur pet 3. Hinc a dicitur «dem pars numeri 6 ’
quac ç amati 1°,. quia 3 8e çipfos 6 8: la pet eun-
dem numerumz meduntur. vel in ipfis aeque mul-
toties continuum.

4. Parte: autem. quando non metitur.
* Parles manque nomen accipinm a duo-

hrs illis numeris. pers quœmxima communis duo-
mm numetorum menfura. mantique earum me-
timr; vue dicirur î numeri as, en quod. maxima
’communis uranium, nempe s. merimr la pal a. 8:
1s pet 3. Eaedem partes cl! numerus 4., mimai 6, q
quac numerus la iplius 13, li mimai 4, Io aequali
multitudine continent duo numerus a, s. qui ipfo-
mm 6, n; eadem pars funt. .

5. Multiplex cit maior .minoris , quando
minor maiorem mentor.

L 3 Pair

A
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- 6. Par "mon: cil, qui bifariarn diuiditur

Vt 8)n .( 7. Impar ver-o, qui bifariarn non diuiditur.
vel qui a pari numero vnitate difi’ert (vti 9).

8. l’amer par numerus cit, quem par nu-
merus pet parem numerum metitur (ni l6).

9.. Ptriter veto impur efi, quem par nu-
merus pet numerum imparem metitur (v: a).

le. lmpariter vero impur numerus cliquent
impar numéros par numerum imparem mett-

ltur (v: I5). I, u. Prima nuaient: cit , quem vnîtas fol:

metlmr (v: 3). qi 12.. Primi inter fi numerî fiant,quos fola vul-
tas, çommunis menfura, metitur (vt s, 7).

13. Cmpofitu: mon: eft, quem numerus
aliquis meticur (9).

14.. Compafiti Mafia numeri funt, quos nu-
merus aliquis, commuois menfura, metitur

(6 , 8). v15. Numeru: marron meltiflicare dicitur,
quando,quot vnirates font in ipfo,toties com-
ponitur multiplicatus , à: aliquis gignirur.

- i Numerum A pet numerum B multiplican-
dum elfe. fic indicamus, vt literas A; B coniungs-
mus. Hinc A]! nota: numerum produflurn camper
B multiplicato. In numeris prochains feribimr

fic a X 3. ’16. Quando duo numeri fefe multiplican-
tes aliquem fecerînt, qui faâus cil: plant" ap-
pellatur; Laura veto âpfiu:,numeri fefe mul-
ïplîfantes. (le en! planas , latere eius fun: z

5
x7. Quan-
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v "17.. Quando autem tres numeri me multi.-
plicantes aliquem fecerînr: faufilas fêlidu: appel-

"latur; lutera veto ipfiur, numeri fefe multipli-
cames. (19 ci! fondus, latera ipfius [ont a. a, g).

18. Quadrant mm efl, qui aequaliter
aequalis; vel qui fub duobus aequalibus nu-

meris continetur. I ’ .
’ Sir A lattis: quadratus numerus,id efiAA,

fic feribirur A 3. Items, id en 3 x 3, fic si.
19. Guérir vero, qui aequaliter aequalis ae-

qualiter; vel quilfub tribus aequalibus nu-.

- meris continetur. .
’ Si: Alams: cubus numerus mon." fic A3,

id cil AAA. Item 3X3X3. id en: thalamus.
qui fic defignatur 33. I

go. Numrripropmùnaln font, quandopri-
mus fecundi, 6: terrine quarti aeque multi-
plex cit, vel eadem pars, vel eaedem partes.
1* e.gr.u:*328: 242:6:5115510: 152 u :
18;8: 6 216:12).

. . u. Similu plant &folidi numeri funt, qui la-
tera habent proportionalia.

t Egr.6m:4; quia a:324:6. Item
"nanans ;o mfolido 24°;Iquia a: 3 2 4: 6 8c 3:

si: 6: 1o. ’. 2.2. Perfiflur puma-u: en", qui fuis ipfius
partibus efl aequalis.

- * Ski-2 I-l-Z-h; en Nume-rus veto, qui fuis ipfius partibus minor- cf: aban-
don: apellatur, v: la. Qui veto maior, diminuas,
v: I .

r Jay. Hum: miam nabi dîcîtur par illmn
1mm, a que multipliïtus, illum graduait.

. j 4 n
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- uni-pi miras q! adquotimtt’m, a» dime»
Ïd diui un. Nota , "1171135108 aluni limule i.-
aeriea. 124’5an diaifiqm Mm". sa: J;

. . -.. CAA’ . Il]? 51224513.: 7er B,1teiuî q]? C in A duafiu

1’" B- . * Pofiulam.
.1. Poûuletur, cuilibet numero quotlibet fini

[polie acquit-let, Je! murènes. r
z. QUolibe’t nuait-r6 film paf: maiorem.
;. Mairie. ramie, multiplicatio, diuifio,

extraaionesque radicum feu landau: ex numeris
quadratis feu cubis concedantur adam, rauquera

æoflibilia. . ,« ’* Adrienne. k .
i. dulcifia ’c’onu’enit’vnia gallium un

Immq convenir a: reliquis aeqùa ibusinkumeris.
» z. in mimi Iadditibne’fifiîfitràüione, multiplica-

itione. tel diuifione yod-rumen) faigul’aefuae pat-
tes 6mn! fugtaelfubltirui-poflhnt. q - l

. , 3., Qui numeri.aequaliumdnunlgrorunbvel eius.
dem, æaeaewpmës flic-tînt , «squales inter le

flint. . V4. Quum!) iaemïfianlem, velüequaies, cae-
dem partes fuerint. aequales’inrerffeifunt.

s. Maiorisi-Pars.partel endqm minoris maior cil.
I 6.1. mitas omnem nyrherutnper unîmes. que

in îpibfuiit’, hocefl pet idfumiuietuumerum, me-

ntur. 4’ l7. culoisîiunïerusife’infum ’metiiur lier ’v’nita-

tem. .I g; :Si numerus, nomeçrm multiplicms,laiiquem
uprgduager-itg . multiplicatus ’metietur. eundem par

l unîmes infimultiplieante, vel pet ipfum multipli-

cantem (dei-Z 15. 8c :3). 4 .r , Hinc galle; numeruswfims plan , ml fili-
dans, «il guitran, 116110505. . i q .

v P Î.) 9. ll
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- à. Si, numerus, numerum mèti’ens, ab eo,pet
quem metitur, multiplicetur: illum’, quem mati-
çur,. producir. ’

1o. Numerus, qudtcun ne numeros metiens,
Compofitum quoque ex ipis metitur.

A". Numerus, quemcunque numerum metiens,
metitur quoque omnem numerùm, quem ille me.
titi". ’

’n. Numerus muiens touron 8: ablatum, me; .
titur 8c reliquum.
r 1;. Numerus vnumeruoi metiens eodem maior

elfe non poteft. l .I4. Numerus, pariter anciens tonna, dimidium
quoque metitur.

r5. Quae rationes eidem eaedem funt,ll& inte:
Te funt eaedem (defi au). A
. 16, Si quatuor numeri proportiomles film; in,

’uerfe quoque font proporttomles.

mon 1. THEOR. ’
. .F,..H.A Si duoôu: imine"? inne-

I). . . G . .C faufil!" AB, CD www, da.-
E--- truffa ruinure de ma;

’ fore de BA, ô: relique
FA de DC), reliquu: GC minime nidifia?
Tractedentem, quoad 4m. fieri: nuitard-1A:
. cri a frimipio pofiti AB, C1) primi intér

[a arum. qq Si negas z, menietur " cos aliquis numerus,
qui a: E. Quia cameramen: au; ipfum g aï??-
BF 7 metietur,-ergo à: 3 reliquum FA.’ - Sed FA y. n..a:..1.
.metiturfl DG: ergo dt? E métitur. DG, mec, i. la. ang.
fque eu’am reliquurua AGC,. N GC gâirur

L 5
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5; PH: quare E quoque? metitur FH. Ma
debatur aurem E rotum FA: ergo metimrôz
reliquam’ HA vnitatem. Ergo E maior non

.efl: i vnitate. Q. E. A Ë.

PROP. Il. PROBL.
Duoôurtnumeri: dati: AB, CD, m primât

bayer fi, maximum earum W mafi-
ram immun.

A Ca]: l. SiCDmetitur Aquuum
etiam fe ipfe metiatur; erit ÇD
i ’ ’ ipforum CD,AB communis menfu-

ra, ô: maxima quidem, quia nullus maior ipfo

CD cum metitur. .A E . B Ca]: z. Si CD non nicti-
tur AB: detrahe fempermi-
norem de maiore, CD de

AB, quoties fieri pareil, 6c
aliquam AE de CD fimiliter, 6c fic porto,
quoad relinquatur aliquis numerus CF metiens
praecedentem AE. Dico fore CF numerum,
qui maxima en communis menfura ipforum
AB, CD.

Nam primo, femper relinqui aliquem CF,
qui metiatur praecedentem, ô: qui non fit

un I- » mitas, pater ex eo, quad, fi fecus etTet,"
numeri AB, CD primi inter fe efl’ent; contra

A hypothefin. Deindc quia CF metimr AE,
a. n un 7. A8 veto FD: metîetur a: 9 CF iprum FD.
’4’ n 7. CF autem fe ipfum quoque ’ metirur: ergo
ï. fin”. 7- CF metitur r C D. At CD ipfurn BE meri-

un"; ergo? CF eundem DE, ideoque ” 6c A3

i t - meu-
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metîgur. Quare CF efl communis menfura.
Si maximam elfe negas: fit: maior quaedatn G.
Ergo G meriens CD, metirurs’ BE, ô: A reli- à lux. 7.
quum AE, ipfumque 9 DF ; proinde à: reli-
quumA CF, maior mînorem. Q. E. AF. Qua- 5* 13-34.
re numerus CF eii maxima communis menât-
ra datorum. Q. E. F.

I Carol.Hinc numerus, dans numerus marina, Ù me.
minant coran commuai: menfimm Indium

PROP.. III. PROBL.
Tribu: dam numeri: A, B, C, mm primù

inter fi, maximum ipfarum communam "Infil-
ram munira.
A - 8 r. Sume duorum A , B maximam
B 6 communem menfuram D: ôz fi D me-

tirur C, erit communis crium menfir-
D z ra. 6: maxima quidem. Si qua enim 1 fr

. effet maior: metiretur eadem ’ nume- V. cor-zor-

mmn QEAÂ âüCë
a. Si vero D non metitur C: lib ’

18. . .a. me npforum C, D mammam ’ com- I. a, 7a
munem menfuram E; quad fieri potv

Ë cit, quia C, Dprimi inter fe efTe ne.-
’ queunt, vrpote quos idem numerus

a" metietur, qui ipfos A, B, C metiri r. cor. a. 7.
ponimr. Dico E elfe maximam communem
menfuram trium A, B, C. i ’

Nam E metiens D, metimr quoque 9 A, a: g. "4:4.
B;& quia” metitur C, metîtur lingules A, B, C. ’- m’a"

At nullus maior quam E cosdem metitur. Si
quia

munw»

En

s
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guis enim maior eos meriretur: idem meri-
c- con a. 7- retur” etiam D à: C , ideoque * etiam E. Q.

n .13. a. 7- E. A1. .- Commit.
Hinc, fi nm»: marmot ne: "mimer .- à

ipfmm Maximum communm mafia!» metitun
Sabot

Endem modo 8c pluribus numeris datis . ma-
ximaux communem menfuram inueniemus.

PROP. 1V. THEOR.
Omni: mimera: BC mon] numeri A, miner

maiarir, velpar: q! val narrer.
a A (241:1. Si A,BC primifuntinterfe.

. . i Quia - vnaquaeque vnitatum, qua:
g. 3. defiô: " cantiner BC. cit i pars numeriA: BC

5- u-z- ipfius A partes efl’e pater. E. D.
A * i Un]: 2. Si A 6l BG non fun:
B Cprimi inter fez au: BC metiturA,

o. 3.def- 7sD" " "« ô: aunaip pars ipfius eflz; au: non

’ , " metitur. Quo in cafu fume ea-
x. L 7. k rum maximam K communaux menfuram D, &

diqide BC in numerosBE 2: 2:; FC:D.
a x. un. r. Et quia D cil? pars ipfius A: and quoque

tam BE, quam BF, quam PC pars ipfius A, à:
ergo totus BC parte: ipfius A erit. Q.E.D.

PROP. v. THEOR.

HA v ’ SimauJAnumariBCpan
B "1G c finit; E-altarD aheriu: EF
tudmparnâfmærqueA-i-D
E F arabique EGA-RE cade-m par:

C... Q... i ’ a ’ p A v I BC.
Nain
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N am diuifus 5 fit BC in numeros BG, GC ipfi a. a. pan. 7.

i A, EF veto in mimer-o; EH, HF ipfi D aequa-
’ les: a: erit multitude d numerorum BC, GC a. g. der. 7.

aequalis multimdini pûmerorum EH,HF; a: & hyp-
ergo aequalia multitudini numerorum BG A
.-P EH, GC-i-HF. Sed BG ai-EH :PA p. a. u. r.
-l--D:’--Î (PC-44136: BG-i-EH-FGC-b
HF z 8C 4- EF : ergo BC 4- EF confia: ex
rot numeris, îpfis BG 4-- EH, val A --I- D ae-
qualibus, ex que: ipfi BG, val A aequalibus
confiait BC. Hinc ipibs BÇ 4-. EF à BC nu-
meri A -l- D a A pet eundem numerum V 7- 15- à 33.
metiuntur. Ergo a A -i- D numeri BC-Æ-EF deâeg’,
eadem pars efi, quac A ipfius BC. E. D. Î si . .

h PROP. V1. THEOR.
A G B Si mantra: AB numeri C
C ’ ’ ’ ’ ° ’ parterfizerit ; f! alter DE al-

D’ " E feria: F carde»: paru: : 65’.
F "" "" ’ marque AB 4- DE mn’wque

’ C 4* F taedem par!" erit,
que mm: A8 unira C. - -Diuide AB in ipfius C partes AG, GB; DE
veto in ipfius F partes DH, HE. Quia A8
rot nominer partes ipfius C, ’ quo: DE conti- ,. hm
ne: partes ipfius F : efl multitudo partium

.AG, GB 2 multitudini ipiarum DH, HE. Et
quum * cadem pars fit AG ipfius C, quac DH .
ipfius F : ë Vierque AC 4- DH vrriusque C g. 5. 7.
4-Feadem pars eût, quac AGiipfius C. Simili
ratione GB 4- HE ipfius C -I- F eadem pars
du quac GB Mm; G. (aux: mon ACD-Ë
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A G B DH-l-GB-l-HE: A34-
Ci" ’" DE,6(AG-l-DH:GB-l-
E HE, 6: multituda ipforum AG
F "" 4-DH,GB-l-HE aequalis mul-

titudini îpfarum AG, GB: pa-
ter, AB 4- DE vtriuSque C-l-F easdem elfe
partes, quas AB ipfius C. E. D.

PROP. VIL THEOR.
A E .8 Si numeri" A8 nu-

G C’ol. . Dmgri part,o "" """ "" qua: dilata: AE amati
CF : ô" reliquat E8 reliqui FD «de»: par:
erit , quac tout AB tatin: CD.

Quae enim pars cil AE ipfius CF, eadem fit
01.5. 7. EB ipfius CG: ergo a: n AB ipfius FG eadem

pars erit. Sed A13 ipfius CD tandem pars 9
9. QhYP- ont, quac AE ipfius CF: ergo AB ipfius FG

eadem pars cil, quac ipfius CD. Quum er-
” 4’ fi: 7’ gai FG a CD. à: hinc ’* CG :i FD: pater?

A: i. ax. elle E3 ipfius FD eandem partern, quac AF.
3! C003” ipiius. CF, vel quae en: AB ipfius CD. E. Da

PROP. VIH. THEOR. -

- . V Si humentAnacoooLooaocoantuBCacao-tuonanOAJoantact-tG M K H fieri: panel,’ OOÔCÔÙ Ô. CCÜÔIÔ Ü.
AE ciblait! CF : 0’ reliquat; E8 reliqui FD exu-
dem parte: erit, que total AB tortu: CD.

Ponarur enim mimera AB aequalis (3H:
on. I. n- 7- ergo GH numeriCD eaedem panes efl: P, quac
W 34°34’ AF. ipfius CE. Dihîdattw’ GH in partes GK,
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KH numeri CD, AE vero in partes AL, LE
numeri CF : aequalis ergo erit multituda
partium GK, KH multitudini partiumiAL;
LE. Et quiaE AL ipfius CF eadem pars eft, z. confit. a
quac GK ipfius CD; 8c CD D CF: erit° h??-
GK o AL. Sume GM z: AL. Quae ergo °’ 5’ u 7’
F pars eft GK ipfius CD, eadem tek GM ipfius in 7- 7.
CF, 6c eadem ergo * MK ipfiUs FD. . Sume
KN z LE: ô: eodem modo pater, quac pars
en KH numeri CD, eandem elle NH ipfius
FD. Quare quac partes eft GK -i- KH, id
cil: AB , ipfius CD, eaedem partes cit MK -l--
NH, id eût! EB, îpfius FD. Q. E. D. a 3- Il. I-

PROP. IX. THEOR. I
Si navrera: A numeri BC

Ê. .uG C; [un fuerit, 341:" D alte-
D-"a "” rira EF Éddtm pan: ÜP’T’

E H F mutando, que par: a]! ne!
""’ paria-prima: A tutti D, :4-

dem erit par: ne! made»: par?" 69” farauds:
BC, quum EF.
SitACD,&fit BC::GC z A, à: EH.

z HF z D : multimda ergo partium 8G;
CC aequalis erit multitudini parrium EH, HF.
Et quia BG à: GC, à: EH :HF: quac pars
ei’c BG ipfius EH Vel partes, eadem’ pars erit o. ou. 7.
6: GC ipfius HF vel eaedem partes. Ergo T 9- 5-54er
quac pars vel partes cit BG, id eft A ipfius
EH, id elt D, eadem pars Vel eaedem partes
erit BG 4- GC , id cit BC, ipfius EH -l- HF,

id eli EF. B.- D. -
v ’ Scbd.U
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* Scbol.

Si ergo duo numeri duos mimeras aequalia;
, motionna: illi cum bis eandem rationem habenr.

PROP. X. THEOR.

- Si numerurAB numeri CânGnBi Parte: fucrit, 69’ alter DE
D. . .. E aheflmF tardent paria.- f!
F permutando , que: parte: d

"’" "m ""’primur AB tertii DE, ne!
par: , eadem Parle: erit Efficundu: C quant
F, et! eadem part.

lDiuide AB in partes numeri C, quae fin:
AG, GB. ô: DE in partes ipfius F, quae fint
DH, HE: erit multitude partium AG, GB:

u. byp. ". multitudini partium DH, HE. Et quia 9
9- galh- AG ipfius C eadem pars eflz, quac DI-l ipfiua
a. 9. il” F : erit x AG ipfius DH eadem pars Vel cae-

dem partes, quae’C ipfius F. Similiter G8
, ipfius HE erit’entlem pars vel eaedem partes,

al.s.ve16.7.quae C ipfius F. Quare4’ erit AG --l- CB,
id eli AB, ipfius DH-l-HE, id cit DE,eadem
pars vel partes eaedem, quac AG ipfius DH,

,5 du, hoc dl", quac C ipfius F. E. D.

PROP. XI. THEOR. ’

A E Bd Si fuerit et tutu: AB ad to-
c ’ ’ " 1;. D tu»: Cl),imaôlatur AE adaô-J

" (arum CF: Üreliquu: EB ad,
rçliquum FD prit, et tout: AB ad totem CD.

Quia f quae pars vel partes efi A8.
ipfius CD, eadem parsqvel gag-dem partes 1 ell.

k . - J AF.
a. 3°. def. 1.

s
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AH ipfius CF: etiam EB ipfins FD eadem pars
vel eaedem partes erit’s, quac AB ipfius CD.!MJelR-7-

Ergo " E8: FD :: AB: CD. Q. E. D.
” Si A8 8: AE ipfarum CD, CF aeque fun:

multiplices: CD ipfius AB eadem pars eii, quac
CF iplius AE. Quare demonfiratio etiam ad hune
«tu... applicari potefir, par ax.16.7 5 quad 5c in fe.
quentibus notandum. ’

PROP. 5m. THEOR.
A C Si queutaient numeri propor- i
B " D"" tionalnfiierint (A: 32C: D):

’ ’ ’ ’ ’ ’ w un: ontecea’emium A «denim

unfequmtium B, lm mm: 0mne: «intendante:
A 4- C ad 9mm: coufiquente: B 4- D. .

Quia enim, 7 quac, pars cit A îpfius B vel 7.10. def.7.
partes, eadem pars eaedemue papes eflC ipfius
D: quae pars vol partes «si! A lpfillS B, eadem
pars vel eaedem partais efi A-PC ipfius B 4-- 3- N°16. 7-

D; ideoqneiy ell: A:B::A-l-C; B;-I-D.
Q, E. D.

PROP. Km; THEOR. .
A . .6 . . . o . .. Si quatuor numeri propar-
B D. n. l tianaldrfuerint (A: B: C:

m " ’ i D): Ü permutando propor- -
tionale: arum: (A: C z B: D). I i A, .

Quia enim, ’ quac pars yel partes efi: A ip- r. roder. 7.
[ius B, talis talesue ei’c C ipfius D: &qpermu- . .
tende Ï quac pars vel partes en: A ipfius C, ta- Ç. 9. 7. val
lis vel tales eft B ipfius D; à: ergo i A : C z ’°- 7g
B: D. Q. E. D.

M ” Sol»!-



                                                                     

m la. 7-

3. hyp.

1. la. 7.

"178 i EVCLIDIS ELEMENT.
” Scbol. Er’ga li quatuor numeri proportionales

font: etiam conuenende vel diuidendo proportio-
nales enim; pet banc 8c u. 7. I

PROP. XIV. THEOR.
Si fuerint quotcunque nume-

Ê... ace-.2010! A, B, C, a;C ---- F tudine arquait: D, E, Fa
une. n binifummurâfin eadem 711°

ltione(A:B:D:E,&B:C:E:F):nùm
ex aequo in eadem ration: mon (A : C :

D: F). i ’Nam permutanda" A: D z B: E : C: F,
6: itenun permutandoA: C:D: F. Q.E.D.

PROP. XV. THEOR.
o Si vnitzu’Ammc-

B C E F maliquemBCme-
’ ’ ’ " " " tiatur, alter autem

mimerai D aequaliter mniatur alium aliquam
EF: 5’ l’amande, imita: A tertium 711011010"
D aequaliter miner, AtQIle [envider BC quar-
tum EF.

Diuide BC in fuas vnitates BG, CH, HC,&
EF in numeras ipfi D aequales , put: EK,KL,
LF. Et quoniam BG:GH:HC, &EK:
KL z LF ; vnitatum autem multitude : 3’
multitudini numerorum EK,KL,LF: erit BG:
EK: CH: HL : HC: LF, a: ’ BG: EK, id

x. zo.def.7. efl A: D, z BC: EF. Erga” A numerum D
aequaliter mentor atque BC ipfum EF. I Q.

. D. ’ , ii PROP.
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PROP. XVI.TI-1E0R. i

E Si duo numeri A, Bfèjè
A multiplirante: funin! aligna:

’ " " ’ C, D: fafli ex ipjî: C,Dinter
C......D... .. " fi aequale: erunt.
. Si enim A ipfum B multiplicans produxit
CM metitur B ipfum C per vriitates, quae (ont A- 8. a. 7.
in A. Metitur autem &- E vnitas numerum
A pet vnitatesF quaefunt in A. Frga B ip- n. 6. un 7.
fum C metirur aequaliter, ac E voltas 1pfum
A. Hinc ’ E ipfum B aequaliter-metitur ac v. 1;. 7.
A ipfum C. Similiter fi B ipfiim A multipli-
cans produxit Dz. E ipfum B metitur aequali-
ter, ac A ipfum D. Quare quum? A ipfius 5534M. 7.
C eadem pars fit quac ipfius D: pater. cire C 0- 4- !!- 7.

:D. E. Da" * Cor. r. Multiplicans metitur fa&um pet mu].
tîplicatum. ’

* Cor. 2. Si numerus B numerum C meriatur:
8c ille A, pet quem merirur, eundem C metietut
pet ipfum numerum metientem B. .

PROP. XVIL THEOR.
q A 1 Si mimera: A due: mimera: B,
B C C muhiplimmfcrçrit dîquo: D. E :
D à E g faéïi ex ipjir eandem rationem ba-

âebtmt, gram multiplicati ( D : E z

B: C). . .Nam B metitur D” par vnitates in A, Me- r. 8.3:. 7.
titur autem & x numerum A per vnitates in A.
Ergo r ipfum A aequ aliter mletitur acB ipfum
D, ô: hinc! r: A z B: D. Eadem ratiche r: g. 2o.def. 7.
A:C: E. Quare! B: D:C: E, a; permu- «13.7-
tando,’ B: C:D: E. E. D. ’

iiis’ik M3 "*COÏ.
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r ”’ Cor. ln multiplicatione eu vr vniras ad mul-
tiplicantem A, in multiplicatus B ad faEtum D. I

PROP. XVIII. THEOR.’

Si duo numeri A, B mimera»:

A 3 5 4 aliquam C multiplicanm, funin:
D 15 E æ (digue: D, E: fiai ex ipfir eandem

rationem buôebunt, quum multipli-

tante! (D: E: A: B).
Quia enim AG:." CA: D, & BC : CE

:E: eritD: E :9 A: B. Q. E. D.

PROP. XIX. THEOR.

Si quatuor numeri proportion:-

’ A 6 . Ierfuennt (A: B z C:D): ni
Ê 4 l: ex Primo 89’ quarto fit numeri»,
D î AC :8 aequali: erit ci, quifit exfimndo

0. 18. 7.
x. I7. 7.
il. :5 ax 7.
a. 3. 4. ax. 7.

a. l. ex. 7.

(f tertio (AB::BC). Etfi nu-
meru: AD, qui fit ex primo A 89” quarto D,
uequali: fieri: ei BC, qui fit ex [ennuie B 0’
tertio C: quatuor numeri proportionah: mon
(A: B:CîD)o

1. Nam fit alios AC fados ex A a; C: erit
AC: AB:? C: D z A: B. RurfUS AC:BC
:24 me. Ergo AC: AD: i AC: ne, a:
hinc AD:" BC. E. D.

z. Quia C: D29 AC: AD :”AC: BC;
&AC: BC:.JGA: B: eritA:B::’4’C:D.
Q. E. D.

PROP.
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’PROP. XX. THEOR.

A 4 Si ire: numeri proportionnlerfie.
B. 6 D 6 vint (-.’-.’-«A, B, C): qui ab extremi:

C 9 v fit numerur, oequali: erieei, qui-fit
* amie (AG:-8*). Si autem

qui donnent? fitAC, aequalirfuerit ci BÂ, qui
a media: tu: numeri- poportionaln en»:

A, B, C). I a1. Panerai: ipfi 82D. Quia ergo A: B
z: D: C: (iritis AG:-ED:? B’t Q. E. D. F. ’91?

z. Quia AC : BE.-Y BD: erit 13mn: 7’ Œ’ ’ ’7’

D:C:B:C.. Q. E. D.
PROP. XXI. THEOR.

A, m C 5 Minimi numeri C, D omnium
, B 6 D 3 eandem cum ipfir rationem bains.

’ tium, au, qui eandem rationom
lioient, A, B aequaliter metiumur, maior C
"14in A, a? mucor D minorent B.

1. Dico C ipfum A metiri, quia eius, partes
non e11: Si enim, fieri pardi, fit C partes
ipfius A. Quia et]; C: D::A:B; erit-.311 in. à amuï-7- i
(ius B eaedem partes. quac C’ipfius, A. Quot. 9m. 7.
igitur in-fount partes. ipfius. A, ter; si, in D
«ont imites ipfius B. Sin: E, F partes ipfius
Ain C, 5:. Cid-Puantes ipfius B in D. Quia;
ergo E3111 à: G :H: erit E: G:’ F: H a 1. un 7.
Et quia Îpfomm E, F multitude aequalia cit
ipforum G. H multitudini: erit E: G ::: 46: a. la. 7.
D. Sed E C C, de G ( D. Ergo C, D non
faut minimi cornai, qui eandem ratianem,
habent; contrahyponhelin. Non cit ergo C

M 3 partes



                                                                     

au avouois ELEMENT.
A le C 5 partes ipfius A, nec D ipfius B.
a 6 Quare quum a C ipfius A, au)

. l ipfius B pars fit: metitur 9 C ip-
fum A. 61 D ipfum B.

z. Quia autem C:D::A:B,&C: A:
s.ao.def.7.D; 3,550 par, ipfius A: erit’ a: D eadem

a. 19. 7.

A. si. 7.

u. a. cor.
16. 7.

pars ipfius B. QuareC6z D ipfas A, B aequa-
litera metiuntur. Q. E. D.

* Cor. Minlmi numeri eandem rationem lu-
bentium easdem metinntur, antecedens mm.
deum: . 8: confequens confequentes.

PROP. xxn. THEOR.

A 6 Dl, Sifinttvwnumeri A, B, C, Ü
B I E * ahi multitudiue de Mie: D,E,

4 9 F [mentir in eademC 3 F 6 ’ qui1 rutume; fit autem perturbait; ea-
rumproponio (A: B:E: F, à: B: C:D:E)
etiam ex aequo in eadem ratina ont": (A: C
r: D : F).

Ed enimu AF:BE:CD. Ergo ’ A: C
’: D: F. E. D.

PROP. XXIII. THEOB..
Numeri primi interfi, A, B, miam [tout

omnium eandem mm miment blêmirent.
Si fieri potefl, fint C, D, eandem ratianem

habentes quam A, B, à: ipfis A,B minores, mi-
nimi omnium. ErgoA C ipfum A aequaliter
metierur, ac Dipfum B. Iam quaties C ip-
fum A metitur, tot vnitates fint in E: ergo a:
D ipfumB merleturper numerum E. QuareP

criant
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croix-nii- metietur A per C, a: E ipfum B per
il). Quum itaque idem E duos A, B metia-
tut: A, Bqnan enim ’ primi inter le; contra u. n. def. 7.
hypothefin. Minimi ergo fun: A, B. Q.E.D.

PROP. XXIV. THEOR.
L ’ Minimi numeri A, B, earum , qui eandemcum

rationaux bahut, rimi inter fifimt. V
Si negaszlmetiatur eas numerus C, ipfum E. iz.def. 7-

. Anempe pet numerum aliquem D,& alternai
B pet E.’: Ergo’CDzA, à: CE: B; 8: in- a. 9. a2. 7.
de A: B:’r D: E. ° Quum autem fit DCA, in 18. 7.
a ECB: non erunt A, B minimi; contra h)»;-
pathefin. Ergo A, B primi inter fe font.

Q. E. D. . -PROP. XXV. THEOR.
US? duo humeri A, B’Primi interfifue-

B rint, qui vnum ipjôrum A nanifier nume-
C 5 tu: Quai "liguiez: B primat erit.

3 Si enim B, C inter fe primi non fint:
.metiatur eos numerus D; IdemDmetieturG g. n. u. 7.
nipl’um A. Ergo A, B non f enim primi inter m "4M. 7’
le; connu hypothefin. Ergo. C ad B primus

cit Q. a D. . .
PROP. XXVI. THEOR.

A 2 B 3 Si duo numeri A, B ad ali am
C 5 numerum C primifiieriut: qui

D .6 fit ex ipfic D ad en»: C primat: erit,
Si negas: metiatur ipfos C a: D idem ali-

quis E. Ergo * E ô: A primi inter le funt. ,. 3;. 7.

» M 4. Me-

A6
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o A 2 B Metiatur autem E ipfimi D pet
"i 1- C h numerum F : ergo ° F ipfum D

. ’6’ 7’ c 5 uo u tietu En &EF”9.9414; D6 q qeme rpct ’ ’v’1.1)"). 9D:76AB. Quare*E:A:
z" 77’ B: F. Quum autem E,Aprirni inter fe, ideo-
.: «315.7, que"minimi fint: E ipfum B*merietur. Me-

’ titur autem E quoque ipfum C:efigo B,Cnon
erunt primi inter fg; contra hypothefin.
re D ô: C primi inter fe flint. Q.E. D.

PROP. xxvu. THEOR.

A" B... Si duo "amuï A,Bprimi i180];
Afin. fuerim.f-quifit ab vno xylane»: A’
D.. adrelzquum B prima: erit;

Si: enim ipfi A:D: erum à: D, B primi
P. :6. 7. inter fe; à: ergofiAD id efl’Y A’ ad B primas
7. 18. de; 7. erit. Q. E. D.

PROP. XXVIII. THEOR.

A 3.4 B 5 Siduo numeri A,Baddlmu-
E 15 "me: C, D, mer e ad www

C z D 4. primifiterint: quifium ex ipfir
F 8 E, F inter fi primi "un.

a, ,9. 7. Nam quià A, B ad C primi mut: Ea etîam
- ad C primus erit. Eadem ratione E, D inter

fe primi finit. Quàre quum C, D ad E primi
fint: erunt a 3 F ac E primi inter fe. Q.
E. D.

’PROP.
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PRQF. XXIX. THEOR.

’ Si duo Mi A, B inti inter
i242 , Cf urrqtïfi ipfùm

A: 8- B B; 27 multipliait: facial: khâgne: A3, 31:;
fiai ex ipfi: A’, 3’ primi interjè

nant; Cf fi numeri a principale pnfiti A,B, m
guifacïifunt A’. B2 multiplirautfl, A 3, B3
fadant: Ef’àpfi interfiprimi craint; 87èm-

per cira; extrènqu bac enfilage. -
Quia enim i A’; B primi funt: erunt ôUA’, u. 27. 7.

B’ primi.’ Blanquum ô: A, B* primi fint; ô:
ergo duovA,iA’ adduos B, B’ vterque au! vnum-

que primi finti: erunt quoque ë A’, B3 primi g. as. 7.

inter fe. E. D.
PROF: XXX. THEOR.

A . B 5 i Si duo numeri A, Bflimi inter!
ALB a fifuerint: Cf flingue ulA-i-E

. :44 Utmmque ipjàrum ô: A à: B pi;
mu: erit. Œodfi vtcrquefimulA-F B advnum
aliquem ipjàrum fit primai: Ünumeri A , B a
princijn’o pajiti inter [à primi orant.

1. Si negas , A wi- B ad A vel B primum cire:
metiatur ipfos A-l-B à: A aliquis C; qui er-
go".& B metietur. Quare A à: B non fait: q. un. 7.
primi inter fa; contra hyp.

2. Si neg’as A,B primes eflèz metiamr ces
aliquis C. Quum ergo idem C9 ipfum A-i- a, 1°. a. 7,
B metiatur: A-FB ad neutrum, ipfôrum A, B
primus erit; contra hyp.

t ’ DL5 r PROR’
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PR 0P. XXXI. THEOR.
A; B7 0mm prima: numerurA al
l 0mm "amenant B, que»: mon mg
mur, prima: 4è. .Si negas : metiatur cos aliquis C praeter
vnitatem. Et quia A non metitur B: erit C
diuerfus a numero A. Ergo quum A metia-
tut aliquis, qui nec vnitas nec ipfiA idem efl:

h 11-05-7- A prîmus’ non erit; contra hyp.

mon XXXII. THEOR.

A z B 6 Si duo numeri A, Bfèfi multi-
AB z plia-untel, aliquemfuizmt; amm-
C 3 ra AB, qui ex fit, mniatur ali-
D qui: numerwprimu C: 6’ 1mm

affin"; A, B, qui a principe [gîtai

fini, metteur. « lin. ç. 7. i Narn C ipfum A non metiatur: ergo ’ C
a A primi inter fe flint. Metiatur autem C

A 93k fi îpfum AB per D: erit CD :- A AB, ideoque
,. :9. 7. C: A:F B.: D. Quare quum C, A minimi
k 33. 7. fint eorum’, qui rationem z A habent: Cip-
5mn "’7’ film RE metietur.

Similiter demonflrabitur, fi C ipfum B non
metiretur, metiri ipfum A. Quare C [neti-
tur vnum ipforum- A, B. E. D.

PROP. XXXIIL THÉ OR.

0mm amenant compqfitm A dî-
gui: mimant: "mitan

Quia
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A u- Quia enitn compoiitus eii: meri-

tur eum° aliquis AB, qm fi primus fit, e. 1;. dem.
C 4 pater propofitio. Si vero Betiam com.

. pofitus efi: metiatur eum C, qui etiam
metiet’ur’r ipfurn A. Quare fi hic C nondumïm u. a. 1.
primus ef’c, metietur ipfum alius, ô: fic pro:-
grediendo tandem ad primum pèruenierur,
qui metierur tant antecedentetn quam A. N Hi
enim tandem ad primum peruenireturr men-n
rentur ipfum A infiniti numeri, quorum alter ,
airera minot. Q. E. A9. « - .g.’ eadef. 7.

Aliter. Sit C minimus omnium ipfum A ’
metientium: erit idem prunus. Si enim non:
metiatur illurn numerus Duc; quare quum,
idemD metiatur criant” A, non me minimue
nictientium ipfum A; contra hyp. i

PROP. XXXIV. THEOR.
’ Omni: numerurA val primatial), w! mm.

primu: aliquir humera: metitur. i !
Si enim A primus cil: manifefla. efi pro-

pofitio. Sin A compofitus: metietur cum
aliquis’ primus. Ergo A aut primus cit, zut 33a 7-
eum primus metitur. Q. E. D.

PROP. XXXV. PROBL. ,
Numerir am ueA,

A 6 à 15 C 2! B, C durit, imireqmini-
E 2 F 63 G 7 ’ me: omnium, qui eandem

-- cum ipjîr rutionem huèrent.
Si îpfi A, B, C primi inter fa funt: minimi

iam emntï omnium eandem rationem haben- r. 1;. 1-

tium. I r Si
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v.3.1. Si vero non: fume ’A 6 Il; I; C u ipforum maximum com-
E z 5 G 7 munem. inentiiram D, pet

quam dimdeipfos A, B,C.
’Numeri E, EG, pet quos D ipfos A,B,C me-
tîrur, enim quaefitî.

Nam quia anSquisque ipforum E, F, G
* Ê m vnumquemque ipforum A, B, C pet D9 me-

] i fi tirur, id cit aequaliter: ipfi E, F, G in ea-
z. Ida. 9. 7. demx finit ratiche cum numeris. A, B, C. Di-

Aco etiam E, F, G minimos’ fore eandem cum
A, B, C rationem habentium. Si enim negas:
emnt alii H, K, L, ipfis E, F, G minores, minimi
eandem cum A. B, C adonem habentium.

in a. 7. Ergo’i’ H,K,Lipfos A,B, C aequaliter meden-

tur, id en: per eundem numerum, qui fit M.
Igitur M matierur 4’ ipfum A pet H, ipfiun B
par K, kipfum C per L; &MH:"A. Sed

t 9.31.7. cit etiam BD z ’ A. Ergo ED z MH, ô:
a- 19-41. E: H:*M: D. SedE)H: ergo MDBD.
fin in Quare quum M ipfos A, B, C metiatur: non

rit D maxima ipforum A,B,C menfum;con-
tra hyp. Ergo E, F, G minimi funt eandem
cum A, B,C rationem habentium. E.D.

PROP. XXXVI. PROBL.
Duoôu: numeri: A, B dam, induire mixi-

mum 11mm , que": mutinant. l
A B p x. Sin: daci A,Bprimi inter-(e.

ÂB , 4 Multiplicemr A par B, nous AB
" erit quaefims.

Nam



                                                                     

LIBER VIL .89
Nain Vterque A, B mentor” AB. EF.- au- 9.84!- 7-8:

tem a: AB minimus earum, quem A a: B me- B°°b164°

tiuntur. Si negas: metiantur illi numerum
C ( AB; à: A quidem ipfum C metîatur par
D,EveroperE. Ergo erit AD:*C::SBE, 3- 941-7.
a: hinc A: Bz’E: D. Sunt autemA,B pria.
mi inter fa, ideoque minimi g: ergo 8* me? ’° 29e 7t
tietur ipfùm D. Sed numeri B, D ipfum A ".- 213: à.
multiplicanœs faceruntipfos AB,C: ergo erit’ 9- 18. 7-

B: DzAB: C,& icigo AB metietuflipfum C,
miner maiorem. Q. E. A’fl . ’
A 4 B 6 a. Non.fintA, Bprimi interfe:
C1 D 3 furne A mmnmos C, D in eadem A.» 7.

AD a ramone cum A, B: à: multiplica
extremos vel medios par fe inui-

cem. Faâus ADOerit iquaefitus.
Nam quia A pet D, a: B pet C multiplica-

tus enndemP AD producunt: tain A, quam B p. :9. 7.
eundem AD metierur’. Dico etiam AD mi- V. 7’ W 7.

nimum erre. Si enim non: metientur A, B
aliquem E mînorem quam AD, à: metiatur
quidem A ipfum E pet F, Bvero par G: Quai-
re erit AFzg E :5 BG, &A: B:PG: F. s, 9.3.7,
Sed’ A: B: C: D. Ergo C: D z G: F. ., goum,
Quia autem C, D minimi° flint: «D ipfum F’r a». cor. 2:. 7.

metietur. Sed DzeeAD: AFideiiE: igi- ç. :3. 7.
turAD metietur E, maior mînorem. Q. E. A’. t Il il 7-

PROP. XXXVII. THEOR.
. Si duo numeri A,aniuntur nu-

; merum aliquem C : Ü minima,
que": i’li A, B mctiuntur, D eun-
dcm Cmm’nur.

A2
C
D

«En,

sa
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r. II.IX- 7.
u. n. aux. 7.

9. 35.- 71

74- 37- 7.

in Il. u. 7.

19° EVCLIDIS ÉLÉMENT.

Si negas: D diuidens C reliu-
C 18 quat fa mînorem E. Quia igitur
D 6 Dmetirur C’---E; 6c A, B ipfum

D metiuntur: metientur quoque’
ipfum C-E, &"hinc etiam ipfum E, qui mi-
nor efi quam D. Ergo D non erit minimus
earum , quos A, B metiuntur; confira hyp.

PROP. xxxvm. PROBL. .
Tribu: numeri: A, B, C dam, faunin mi-

nimum nume , que»: mniantur.

A a B 4 C 6 .2533? ËÏÎÆÏÏÀÎ’

D 12 A C . ’ . . ’1 etlam metiatur ipfum
D: erit D quaefims.

Nam quod tres A, B, C ipfum D metian-
tut, pater. Quod autem minimus fit, fic
oflenditur. Si negas: metiantur A, B, C ali-
um numerum E ipfo D mînorem. Ergo ô:
D metieeur 76 ipfum E, maior mînorem.
E. A.

a. Si autem C non me-
A a DB à C 4 tiaturszutne minimum°

E a E, quem C6: D medantur.
Qui erit quaefitus.

Nam A, B, qui ipfum D metiuntur, me-
tientur quoque’i’ ipfum E. Ergo tres A, B,

C ipfum E medentur. E autem minimus
erit. Si enim non : metiantur A, B, C alium
F ( E. Ergo à: D 76 metietur ipfum F.
Quare quum .C 6: D ipfum F metianmr: me-

* . demi:
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tîetur eundem x etiam E, mînorem maior. 37. .7.

Q. E. Au. I , . a. 134:4.
i PROP. XXXIX. THEOR.-

Si numerumA numeru: aliquir
A là B 4 B mniatur , 1’11: A, quem mati-
’ 3 tur B, parme 1:46:61? C a matîm-
u B danominatam.

. Metiarur enim B ipfum A per vnitates in
C: ergo , quum" etiam i metiatur C pet vni- l- 5’ in 7o
tares in eadem ,01 ipfum C aequaliter metie-
tut, ac B ipfum A. Quare I ipfum B aequa- V i
liter” metietur ac Cipfum A; id dt” C ipfius 9’ Kick

l A eadem pars efl, quac i ipfius B. Sed I efl: 7. 3’ ’7’

pars numeri B ab ipfo B denominata: ergo A
partem habet C ab ipfo B dencminatam. Q.

E. D. i ’
PROP. .XL. THEOR.

a Si numeru: A partqm quamcun-
C 2 que B bahut: cum flamant: C a

4 part: B dmminatur mainur.
A

Quia: numems C rot vnitates habet, quo- 3. hm
ta pars B ëfl ipfius A: erit x eadem pars ipfius «f
C, quac B ipfius A; id eii’ 1 ipfum C aequa- ” 3’ ’ 7’

liter metietur, ac B ipfum A. Hincôzxipfum
B aequaliterêmetierur, ac C ipfum A. Ergo g. 15. 7.

C metietur A. Q. E. D.

PROP.



                                                                     

"t 38’ 7o

à. 39. 7.

7. qu. 7.

.9. EVCLID. ELEM. L. vu.
PROP..XL1. racer.

Numerum inumire, qui, minima: quum fil,
data: par": A, B. C, bahut. ,

Sint ab ipfis partibus A, B,C
I

Ê Î g z dencminati numeri D, E, F, a
C Ï. F 3 fumeur" minimus eorum, quos

aG n D, E. F metiuntur, qui fitG.
Dico faéium.

Nam 9- pater numerum G partes habere a
metientibus D, E, F denomimtas, id e11, par-
teseA, B, C. Dico autem G eriam elfe minimum.
Nain fi qui: miner H pattes haberet A, B, C:
metirentur cum ’ numeri D, E, F. Ergo G
non effet minimus, quem D, E, F metiuntur;

contra hyporhefm. t

EV-
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EVCLIDIS
ELEMENTORVM

’ ï LIBE’R’ Vlle

il**4*’fi***p4’ll’fillfl

PROP. I. THEOR.

A 8 , B Il g C 18 7 D 21
Sifint quatcunque numeri A, B, C, D dei».

up: Proportianaler, quorum extremi A, D fiat
mgr fi.Prim1:l mmimi orant omnium eun-
dem rumripfir rationaux baâentium.

Si negas: fin: totidem alii E, F, G, H mino-
res in eademratione. Ergo ex aequo ü A: D
z: E: H. Quare quum A, D, primi inter fe,
fint quoque :5 minimi: V metienmr illi ipfos
E, H, [e ipfis minores. E. A.

PROP. Il. PROBL.
Numero: inumire deinaep: proportionaler mi-

nima, quotcunque qui: imperauerit, in dans
raflant. ’

A 2 , B 3
A’ 4 , AB 6 , Ba 9

Aa 8, A’B la, AB°18 , B3 :7

l. Sin: A, B minimi 3 in data tatione: arum
1 A2, AB, 8’ tres deinceps proportionales mini-

mi in data ratione.

N Nain

a. I4. 7. i

p. 23. 7.
7. cor. 21.7.

à. 3;. 7.
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:94. EVCLIDIS ELEMENT.

A2, B;A’4, A86, B’9 .
A’S, A1311, AB’IB, B’ 27

Nain A’:AB:’A:B:i AB:B’. Et
quia A, B primi inter feë funt, ideoque etiam
A’, B’ primi” funt inter fez patet à , A’, AB,

B’minimos efTe in ratione A: B. E. F.
z. Sint itemm A, B minîmi in data ratione:

erunt A3, A’l B, AB’ ô: B ’ quatuor minimi in

data ratione deinceps proportionales.
Nam fimiles funt eidem rationi A : B fequen-

tesIl A3: A’B, A’B: AB’, AEB: B’. Quum

igitur A3, Ba inter fe A primi fint : emnt A’,
A’ B, AB’, Ba quatuor minimi in data ration:

I continue proportionales. Et codem mo-
do quotcunque proportionales inuefiigantur.
Q. En F o I

. Coroflaria.
l. Ex hoc manifefium en, fi tres numeri cicin-

ceps proporrionales minimi fuerint omnium ean-
dem cum ipfis rationem habentium ; extremos co-
mm quadratos die; fi veto quatuor; elfe cubas.

”’ z. Et parer fimul , laiera ememorum eflèduos
11103 numerus, qui minimi funt in data ratione.

PROP. HI. THEOR.
Si fini quateanqu: numeri A, B, C, D dain-

cepr proportionaln minimi omnium condamnant
igfi; ratianem baientlum: earum extremi A, D
primi inter fi mm.

Sum -
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[A 8,812, C 18, D 27
E , 2 , F 3

G 4. , H 6,; K,9
L 8, M11, N 18, 027

Sumtis enimquobus minimis numeris E, F, a. 3;. 7. 8:
&tribus G, H, K, &ficdeinceps pluribus mini- 3’ 8-
mis continue proportionalibus in eadem ratio-
neA: B, donec pementum fit ad totidem L, M,
N, O, quot finit propoiiti A, B, C, D: erit vnus-
quisque ipforum L, M, N,O vnicuiqüe ipfOrum
A, B, C, D aequalis. Sed L : E3, 81 0 z
F’. Ergo quia’ L, 0 primi inter fe- funt: et- v. 29. 7. 8:

iam A, D inter, [e primi erunt. E. D. "- 7°

x95

PROP. I.V. PROBL. r ’ i
Ratiom’lzu: dam qutmnque, A : B, C g D,

E: F in minimir mon), numm: inactif" de-
incepr minima: in datir rationiôur.

-A2, Es. C3. D4. E5. F6
. H6,*st, K20, L14.

N O M P t I .Sume Ë minimum G quem B de C metian- g, 36. 7,
tut, ô: duos alias H, K, quos ipfi A, D aeque
metianrur, ac ipfi B a: C numerum G.

Cafl 1. Iam fi E quoque metitur ipfum K,
fume numetum L, quem F tories metiatur,
quoties E ipfum K. Dico faéium. - . ’

Nam’ ei’tH: G::A:B,ôt G: K: C: D,o.:o.def.7.
a; K: L:E: F. Sivero negesH,G,K,L mi- ü le 7. .
nimos efie earum, qui in rationibus propofitis
fun: deinceps proportionales: fint aiii N, 0, M,
P minimi. Et quia eii A: Br:N: O; Avero

N z r ô:
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l- A-Z’ B5.1’C’1312 D4, E51F6
H6, G15, K20, L24.

N 0 M Px. cor. 21.7. a; B minimi funt: B matietur Ï 0. Eadem
9- 37. 7- ratione C metiemr ipfum O. Quare t etiam

G metietur numerum 0, maior mînorem.

Q. E. A.

A4, B5, C2,H8, G10, K15N32, 040, M60, P45Q R s T
Cafi z. At fi non metiatur E ipfum K: fu-

me minimum M quem E ô: K metiantur; 6L
duos N, 0 quos ipfi H, G aeque metiantur,
ac K ipfum M, item quartum P, quem F ae-
que mefiatur, ac E ipfum M. Dico fafium.

,, ,°,d,fi7, Ed enim’ A? B:H: G ::N: O, item C:

5:11.7- D:G:K:0:M,&E: F:M:P. Si
vero nages: minimes effe N, 0, M, P: fiat
Q, R, S, T minimi in datis rationîbus. Quum
ergo fitA : BzQ: R; 8: A, B minimi fintz.
B metietur T R. Eadem ratione C metietut
R: ergo 619 G metietur eundem RÉ Quare
quum fit G: K : C: D:R: S: numerusK’
metietur S. Sed quia E : F :: S: T, à: E, F
minimi font: metitur quoque E ipfum S. Er-
goe tandem M metitetur S , maior mînorem.
Q. E. A. ’

PROP.
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PROP. V. THEOR.

A 2 C 4. B C PianinumeriAB,CD
B 3 D 5 * n rationem babent ex Ia-
--- -”" tarifia! A, C, ô: B,D,
A3 6 x D 2° campojilam AB: CD :
123. F 6: G î? (A: C)-i-(B:D).’
. Narn fumtis’ deinceps minimis E, F, G in a 4- 8-
datis rationibus A: C à; B: D; quia E:G:. T 1- 5- dei 6-
(E:F)-l-(F:G): etitE:G::(A:C)-i-(B:D).
Iam B ipfum C multiplicans faciatBC: ô; erit
Ade BC z" A: C 29E: F. Similiter BC: u. 17. 7.
CD z: " B : D z Q F z, G. Ergo ex aequo o. confit.
AB: CD E: G :(A: C)-l-I(B:AD). 2014- 7o

E. D. . ’
PROP. V1. THEOR.

A 16. B 24. C 36, D54, E 81
F 4. , G .6 . H 9

Si funin: quotounquo numeri A, B, C, D, E
deimopr propanionalo: ,- prima: autem A finan-
dwnèB non metiatur: nequc alfa: aliqui: olim:
marieur.

1. Numeroshos deinceps fe non motiri ’
patet: quia fi B matiretur C, A etiatn meure-
tu: 4l ipfum B, contra hypothefin. m ndefi 7.

2. Nee v-lius, vt A, vnum, vt C, tuerie-n
tut. Quot. enim (in: finnriA, B, (13,120: fu-
mantut minimi la numeri in eadem rationem. 3;. 7.
qui fintF,G,H: hinc eritYA:C.::F:H. Sed 7. 14. 7.
quia A: 132F: G, 51 A non metitur 8:5 ne-
que F metietur G; quare F vnitas die 5 neu à a. (x. 7.
quit. Hinc, quum. F i5; H primi ï fint. inter l- 3- 8. -

. . . N 3 f6,
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a. n.def. 7. fc, F nequit 5 metiri ipfum H. Ergo nec A
’r "41:5 7o meriri poteiH ipfum C. Q. E. D.

4 11. 6. sa

PROP. vu. THEOR.

A2,B4,C8,D16 -Sifuerim quottunqu: numeri dcincep: p»
poflimlu A, B, C, D), prima: autan A
maiiatur extremum D: Üfmmdum B mati:-

W. "bi negas: nequc alias aliquis vllum ’ me-
tietur, ergo nec A ipfum D; tantra hypo-
thefin.

PROP. VIH. THEOR.
Siffler duum-

A2,C4,D8,Bx6 .GI,H2’K4’L8 mmrA,Bmmm
dm r ra mina.

E 3’ M6’ Nu” F24 le: CÎPDPag’derint:

net inter m «du: numeri dans: r -
and", totidem 6’ inter aldol E, 11;,
cum A, B "liane": hiberner, cadenas

Sumtis enim 9 totidem minimis G, H. K, L,
quot fun: numeri A, B, C, D, 6: in eadem ra-
ratione: arum G 61 L o primi inter fe, à: ex
aequo erit’G:L:A:B :ÀEzF. Sunt
autem F G ê: L minimi: ergo ’ G aequaliter
mairur ipfum E, arque Lipfum F. Sedquo-
tics G metimr E, tories numeri H, K merian-
tur ipfos M, N. Numeri ergo G, H, K,L
ipfos E, M, N, F aequaliter medentur; ideo-

é. 2o.def.7. que Î numeri G, H, K, L in eadem ratione
8:1; 7. erugt,in quafunt.E,M,N,F. ErgoEM.

. . I F7
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«N, F eandem cum ipfis A , C, D, B rationaux
habebunc, ô: ergo deinceps proportionales
emnt. To: igitur inter E,F caçiunt deinceps
proportionales, quac intér A à: B. Q. E. D.

PROP. IX. THEOR.

A 8, C12, D18, B 37 Sidlw numeri A,
E I Situer; primifiæ.

F1, zmusdrnter V16:H 4, K 6, L 9 m: I emeeprpra-
animale: C, D cc-

M 8’ N n" 018’ P27 . Êderint: que: inter
41:16: A, B eadunt numeri deineep: proportionn-
ler, tuthie»: 5’ inter uranique ipjôrum A, BÜ’

imitaient E dem-apr prapmianale: eadem.
Sume enim’ in eadem ratione, in qua funt e. 3;, 7, a;

A, C, D, B, duos minimes F, G, a: tres mini. 3. t
’mos H, K, L, 5c fic porro douce fumtorum
M, N, 0, P multitude aequalis fiat multitudi-
ni datorum A, C, D, B. Hinc, quia a; A, C,
D, minimi ’r fun: in eadem ratione, erit on 1. g. r
A:M, C :: N, D : 0, D..-.P. Et quîa! :3: a; ë.
HzF’: erit E: F2? F: H. Similiterquia . ’lh”

A:M:HF: eritE: F:H:A. ErgoE, F, H, A. Bodem modo demonih’atur,

efl’e E, G, L,B. Q. E. D. *
PROP. X, THEOR.

Si inter duo: numeror A, B, cf (mitaient C
ideincepj- popmiamler numeri D, E, ô: F, G -
«ridant: quo: inter utrumque ipfarwn A, B
0’ vnitatem C cadrent numeri daine?! proper-

, I - v N 4. tionaler,
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tionaler, tatidem 6’ inter ipfæ A, B numeri
deineep: proportionniez: radent.

. Numerus enim D, A 3, K Il, L 18, B 27 ipfumF multiplicans
E4, H6, G9 faciatH,&furuatur

D 2, F3 K:HD,&L:HF.
C l Et quia ponitur C:

D4: D: E; C veto
en 5- En 7- ipfum Dvmetitur’ pet D: metietur" quoque
2.3:: a? D ipfum E per D; 6c ergo E: 9 D”. i Rur-

fus quia ponitur C: D:E: A: eritAzED.
.Eadem ratione G:F’, a: B: GF. Quum
ergo fit E z D’ ô: H z: FD: eritD: F :76
E: H. Item quia H : FD, à: G :F’:
erit DzinHzG. ErgoEszHzG.
Rurfus quia K’ZHD, 8c L 2 HF: erit A: K

24- ’77 7- :76 E: H:D: Fzôi’K: L. Similiter quia
a” lai 7’ LZHF, &BzGF: erit L: B: 75 H: G z

E: H. Quare A,K,L,B. E. D. V
PROP. XI. THEOR.

, i a Inter duo: numerusA 411:8 Ê B 9 quadrator A’, 13’, une:
’ 3 mediurproportionali: AB

naïf. "Et. quadratu: A” ad quadratum BIl du-
Plicatam ratianem bqôet du, quam Iam: A ba.

’ ber ad Iam: B.

.13. 7. 1.EflenimA’:AB:*A:B:PAB:B’.

J7’ 7’. ,2. Quia (par dem.) A’, A’B, B3: erit
7. 1°.def.5. Agi B’:’V(A’": AB)i:(A:B)’. Q.E.D.

un

.

....t , PROP.
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PROP. X11. THEOR.

A’ 8, A’B .12. , AB:-18 , B’ .27

Az4., A86, B19
A 2! B 3 l , .Inter duo: numeror cuba: A3," B ’, duo hmm

proportianale: A’ B, AB’ eadunt. I Et enfin: A3

ad cubant B 3 triplieatam baba ratianem eiarî

quam Iam; A baht ad Iam: B. . a
I. Nam A: B:8 A’: AB,& A: B:’AB;, la

B’. SedA’: A*B:3 A’: AB:-A43. Rur- . . r
fus A’B: AB’: t A: B, item AB’: B’ 2’

AB : B’:A:BÇ Ergo A3, A33, AB’, Ba.

Q. E. D. a la .4 -2. Quia (par dem.) A3, A’B, AB’, B3: a. u. dcf. 5.
VeritA3:B’:ë(A3:A’B)’:Q(Ai-B)’. Q.

E. D. .
e. 17. 7.

PROF, X111. THEOR.
r A a, B 4, C 8 . . ;A’ 4., AB 8, Bz 16, BC 32, C’ 64., .

A’8, A3316, A13z 2, 8’64, B’C 128, BC’ 256, C3512

Si jint quottusjue numeri A, B, C deintepr’
proportionaler, . i vnurquirqu i film multi-
plitamfatiat aligna: A3, Bi, Ç°:Ïfléîi ex ilajir

proportionaler ergmt. Et fipafiti a principio nu-
mari A,B,Cfaèïo: A’, B’, C ° multiplicantù,

dia: A’, B3,C3 fadant, 59’ ipfiproportianalet

erunt. Et [emper pina extremo: hop contingit.
Expofitis enim numeris AB, BC, A23, A3? ’

3°C ô; BC ’: erit" A3, AB, Bi, .içemë-AÏ’; a]. a. c.

A’B, AB:, B3, 6c erunt omnium horum nume-
rorum rationes èaedem rationi A : B, "Simili
liter B’, BC, Cz funt deinceps proportionales

ç, . i" 5 ln
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ac: EVCLIDIS ELEMENT.
A a, B 4., C 8

A’4, AB 8, B’ 16, BC 32, C164.
A’8, A’B 16, AB’32, B364, B’C 12.8, BÇ’256, C81:

in ratiche B: C, pal-itaque B3, B’C, BÇ 3, C3

in eadem ratione deinceps proportionales.
Ergo quia, A: B:B: C, emnt A”, AB, B’ in
eadem ratione, in qua B3, BC, C’; nec non
A3. A’B. AB’, B3 in eadem ratione, in qua i
B3, B’C, BC’, C3. Sunt autem tam illi quam

hi inter fe multitudine pares. Ergo ex ae-
quo!” A’: B’:B’ : C’; ô: A3: B’:B’ :C’.

Q. E. D.

PROP. XIV. THEOR.

Si ruement: quadrant:
A 2’ B 4 A’ mniatnr quadratmn

A14” A8 8’ Bals numerum Bz : Cf Iam:

x. 2. 8.

A. 7. 8.
(A10. M 7.

v. 13. 7.

i5. n. 1:7.

A latin B mnidur. lit fi latta A mniatnr
latta B: f! quadrant: A’ quadrant B’ me-

rieur.
I. Sumto enim numero AB, emnt ’ dain-

ceps proportionales A’, AB, B’ in ratione A

ad B. Ergo A* metietur A AB. Hinc quia
A”: AB:-A: B, metietur etiamF A ipfum B.
Q. E. D.

a. SiA metitur B: quia A: Bi z A’: AB,
A’ quoque metieturl’ A8. Et quia A3: A8
:’ AB: B’: metîemrP 8: AB ipfum B3. Er-
goE A’ metietur 8’. Q. E; D.

mon
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PROP. XV. THEOR.

SA’ 8, A’B 16, AB’ 32, B3. 64.

Az 4., AB 8, Bz 16
A 2 , B 4.

Si numeru: enfin: A’ mctiatur album nume-.
rum B3: 59’ latu: A latu: B metietur. Et fi
14m A Iam: B mctiatur: 6’ aubin. A’ cubant

B3 metielur. ’
x. Sumtis enim numeris A’B, AB’, quîa’

deinceps’ in ratione A ad B proportiona- e. a. l.
les funt A’, A’B, AB ’, B3, a: A’ ipfum B’

metitur; imetierur 6: A’ ipfum A’ B. Quare
quum fit A’: A’B : A: B: metietur 6: A* r. amict 7.

ipfum B. E. D. 12. Quia, iisdem fumtis, eû’ A : B : A3:
A18, 6c A ipfum B metiri ponitur: metietur”
ô: A3 ipfum A’B. Quare quum fit A’,
A’B, AB’, B 3: pater 9 ô: A’ ipfum B 3 metiri. p.11. u. 7.

Q. E. D.

V!

l PROP. XVI. THEOR.

, , Si numeru: dratu: A’ non
AA9’ Ë i6 mniatur quadrzzzn numernm 8’:

3’ neque Iatu: A latta B matietur.
Et fi latta A non metiatur Iam: B: nequc bic
quadratu: A’ quadratum B’.

1. Si enim A metiretur B: A’ etiam meri-
returir 8’; contra hypothefin.’ W 14v 3’

2. Et fi Aa metiretur B 3: A et;iam*r metire-
:ur B; contra hypothefin.

PROP.
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a), EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. XVII. THEOR.

A, .8, B, 27’ 1 Si numeru: cuba: A3 ne»: me.

A 2 B tiatur album numerumB 3: ne-
’ 3 que latu: A Iam: B metietur. Et

fi Iam: A non maiatur Iam: B: aeque (du: A3
auburn B’ matinur. -

1. Si enim A metiretur B: A3 quoque me-
tiretur’ B3, contra hypothefin.

2. Si A’ metiretur 83:7 etiam A metiretm’

Bi; contra hypothefin.

PROP. XVIII. THEOR.
Inter duo: finale:

21:3 462D!) 6 planornumero: AB,CD,
’ 7’ 24’ vnu: media: proportio-

nah’: BC audit. Et plana: AB ad planant CD
duplicatam ratianem babet eiur, quam Iatu:

I7 7 I homaldgum A baba ad homologuai Iatu: C.

a). 13.. 7: 8: 1. Quia enim. AB: BC:"A:C,&A:C
21.dcf.7.:çB:.D: erit AB: BC:B:D:"BC:

CD. E. D. l2. Quum AB, BC, CD (per dem.): erit
AB: CD :(AB z BC)*::(7A z C)’ z (B:

DF. E. D. I V* Cor. Hinc inter duos fimiles pianosmadit
vnus medius proportionalis in rations laterum
homologorum.

PROP. XIX. THEOR.

A"?! 33’..C5f E6, F10’ ABC 30, BCD 60, BDF1zo, DEF 24.0 l
AB 6, BD 12., *DE 24.

Inter



                                                                     

Inter duo: fimiletfalido: humera: ABC, DEF
duo medii proportionale: BCD, BDF radant.
Et [olidut ABC ad funilem filidum DEF trL’
plieatam rationern baht dur, [quam latu: 170-»
malaga»: A, vei B, vel. C baht ad: homologua;

Iatur-Dyvel E,"vel F. , : , , C
l 1. Capîantur enim numeri AB, BD, E l i

BCD, BDF. Et quiaA: Bsz : E: emnfliî Je- hYPÂ
AB, DE fimiles plani, à AB, BD, DE in f; î; dgfio
ratione A: D, vel B: E, vel C: F. lift autem . .
ABCzBCD :fl AB: BD, à! BDF: DEF :1" a. 17. 7°
BD: DE. Quare ABC : BGD à BDF : DEF
à: C: F. Denique BCD: BDF.: * C r F.
Ergo ABC, BCD, EDF, DEF. E. D.

2. Quia ergo ABC, BCD, EDF, DEF;
erit ABC1DEF’:!3(ABC:BCD)la :7 (Cita. dé. 5.
F)3 z (B: E)’ z (A:ID)3.- E. D. ’7’ lm

* ,Cor. Ergojnter duos limiles folidos cadunt
duo medii proportionaies in-«tatione laterum i104
mologorum.

PROP. XX. THEOR.
Si inter duo: nume-

D? 8è C l1? B1336 ra: A, B 2mn: media:
" ’ 3’ 4’ proportionali: Ceadat.’

numeri A, B jimile: plani erunt.

x - Sume minimes D, E in ratiche A ad C. Er- n
go 3 D ipfum A aequaliter metietur, ac E ip- a. :1. 7.
mm ,C. Metiatur D ipfum A pet F. Ergo
DF .-.- i A, sa EF z s c. Ergo A planas 6.. 9. 11x. 7.
numerus eü, cuius latera fun: D, F. iRurfus 4 161 demi
quia A : C 2.1 C : B: minimi quoque 1?, E w hyp.

un: ’
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V fun: in ratione C: B.D à 8è 51;]: là 6 Hinc fi D- metiatur
ipfum C pet G,E me-

’tietur quoque B, per G. Ergo DG z C, a:
EGzB. Quare 6: B cit numerus planus. Et

âgés 7. quia DG:C z EF, ideoque 9 D : F z: E:
G: erunt A ô: B finniles’ numeri plani. Q.

E. DO

PROP. XXI. THEOR.
A24, C72, D216, B 648

E 1 , F 3, G 9
H1, K11, N24., L3, M3, 072

Si inter duo: numera: A, B duo mediipro-
» portionale: C, D radant.- numeri A, B ftmile:

filidi orant. iA. 35. 7. SnmeA tres minimos E, F, G eandem cum
A, C, D rationem habentes, ô: ergo deinceps

,.. 3. a. proportionales: ô: emnt E, G primiP inter fe,
v, 2°. 8. à: fimiles plani ’ numeri. Sint H, K latera

ipfius E, L, M latera ipfius G. Erunt ergo
g. cor.18.8- E, F, G proportionales in ratibne 5 H: L vel

K: M. Iam quum E, F, G eandem cum A,
F W 7’ C, D rationem habeant: erit E: G : ° A : D.
” 3’ 7’ Et quia E, G primi funt, ideoque 7’ minimi:

f1 a 7’ emetienturiplbs A,D aequaliter. Metiatur
° 9’ a 7o E ipfum A par Ni ergo EN z V A. Sed E
m7’def’ 7’ z HK: ergo A efi: folidus 7 numerus, cuius

lattera H, K, N. Rurfus quia E, F, G minimi
film eandem rationem habentium, quam C,D,B:
E ipfum G aequaliter metitur, ac,G ipfum B.
Metiatur E ipfum C par 0. Ergo GO :-

. .



                                                                     

LIBER vm.Î m7,
Sed G : L Mr Quare B en: folîdus, cuius
lutera L, M, 0. Denique quia A : EN, a
C:EO:erit" N:O:A:C’:E:F:v.r7. 7.H: L’ z: K : M. Quare fimiles 9 .folidi m9. "M7.

A, B numeri. E. D. ,
PROP. XXII. THEOR.

. Sûre: numeri A, B, C
A 4 ’ B 6’ C 9 daine?! proportion!" fu-
rint, prian Aaurmjit quadratm: 5’ tartina

C quadratm erit. INam A, C fimilesx funt planî numeri. Er- z; 2°. a. -
go quum 1Harem ipfius A aequalia fint: "et-un: 4” 7’ v
a: latera ipfius B aequalia, ideoque 4’ erit 6;". ’ 7°

C quadratus. Q. E, D. a
PROP. XXIII. THEOR.

DDA8, En, C18. D27
Si quatuor numeri A, B, C, D deinnpr pro»;

Fernande: funin: , prima: autem A fit mâta: I
8’ quarru: D. cuba: erit. D

Nam A, D funfl fimiles folidi. Ergo 6: D Un th Io
cubas efi. E. D.

PROP. XXIV. THEOR.

A4 B9 Si duo numeri A,Binterfi
C 16 ,D 36 ratianem bahut, quam mm;-

’ ru: nadratur C 4d quadrant»
numerum D, prima autem A fit quadratun
Üficundur B quadrant: erit.

Quia enim inter fimiles pianos C, D, vnus
medius proportionalisl’ cadit; &A: 8:: C: D: p. a. 8.

cadet
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5* 8- 8- «de: quéquè flûterïA, B vnus V medius pro-
a’ 2” 8’ portionalis; Ergo ô: B 3- efl quadratus. Q.

D’HED. I.D " ’ " ’ .1 Sèbol. l. Ergo ratio numeri quadratî ad non
quadratum nequit exhiberi pet duos quadratos nu-

meros. ’’* Schol.’ 2. E; fi A numegus gd numerum B en
x: quadratus ad quadratum: numeri A, B fimiles
planî funt;(per ’20. 8. 8: dem. huius). Et hinc
Iliflîmîïes planî non (un: vt quadmtus ’ad quadra-

un. ’. ’
PROP. xxv. THEOR.

1 V , .-.s-,Si duo mmri A, B interfi
J I ’ I ÊÎÏ’ à"? l - riflant»: hâtant, quam mantra:

’ 7 tuba: 0411214514»: numerum D,
D primm autem A fitlcuâm: ficundu: B cuba:

erit. . .Quia enim,(3, D fimjles folidi faut: duo
.19. . .medii proportionales interî eos cadunt. Er-
- Î; go à: inter A, B duo medji proportionalesë

"n q a - Vcadunt. D Quare quum Ak’cubus fit: B etiam”

’t .flr R1 En D.* Ergo ratio numeri cubi ad non cubum repue
titi acquit in duobus numeris cubis.

  D PROP. XXVI. THEOR.
, Simile: [uni numeri A,

Sf’ Ë I; 1:3: B intcrjêrâtianembaôm’,
, ’ ’ ’ quam humera: quadratu:

qd quadrant»: ’numcrum.

a. la, g, Medius proportionalis, inter A, B cadenss’.
n- z- 8. fi: C, à: fumantux? minimi D, E, F eandem

quam
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quam A, C, B rationem Chabentîüm. Ergoa aman-3-
D, F quadrati’erunt. thuiaD:F::P Asz Ë ’4’ 7’

habebitv A ad B rationem quadrati ad quadra-

tum. E. D. ’
PROP. xva. THEOR.

A 16., C 24., .D 36,, B 54.

l E8,FI:,GI8,H27Similafilidi numeri A, B inter fi rationna
bahut, quam montra: cuba: ad cubain nume-
rum. C

DN-am medii duô’proportîonales inter A, B

cadentes’ fint C, D, ô: fint E, F, G,H tOtidemE v. :9. a.
minimi ô: in eadem ratibne ac A, C, D, B. 5’ 9. 3-
Ergo° corum eXtremi E, H cubi emnt. Hinc, M "un a
quia A513 :.”E: H, pater, effe A ad B. vt n. l4... 7.
dahus ad cubum. Q. E. D.
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****»t*»o,xna-ææç
PROP. I. THEOR.

Si duo mile; Iani numeri A,
à: ’32 54 B fifi: ImBÇIPIicaEIH aliquem fat

A236 afin: : I flafla: A B quadratm
ont.

Nam numerus A fe ipfum multjplicans fa-k
cîat quadratum A5. Ergo * A: B: AzzAB.
Et quia interAôc B vnus medius proportiona-
lisfi cadit: cadet etiam” inter A2 à: AB vnus
medius proportionalis. Ergo AB efl 3 qua-
dratus. Q. E. D. D

, PROP. Il. THEOR.
A 3, B 12. Si duo numeri multiplian-

AB 36 tu A, B, quadratum numerum AB
A’9 eficiant: fimile: planî orant.

Sumatur numerus quadratus A’. Ergo A:
B 1*E A’: AB. Et quia quadrati A’, AB fi-
miles planî numeri flint, 6: ergo inter eos
vnus medîus proportionalis ê cadi: : cadet
quoque inter A à: B vnus fi medius propor-
tionalis. Ergo A a: B fimiles planî fum:9 nu-

meri. D.
PROP.



                                                                     

l

EVCLIDkÈLEM. L. 1X; 211

PROP.-HI. THEOR.
s * Si mou: numerur’ A3 e i -

43:, 6-4 [14m multzplz’oomfziclat alignoit;

l A z A5: faflm A6 mord erit.
1 Sumatur enim cubi A? la-

tus A, ô: huius quadratum A’
:’ AA. Ergo A’:* A’A. Quare À 1: A 4. 18.11637.
:A: A2, à: 1: A:A2:IA3. Ergo inter 1 a: *’ 331 & B91

.. . . cf. 7.A? duo medu proportwnales cadunt. Q1113 A, cor-,7. 7.
veto 7L1: A3 :A’: A5, totidemteiiam F inter 14- 8- s.
A3 & A5 codant. Ergo A5 cabus ’ gît, (2.1”. ’3’ 3’

E. D. -y . I. 1 1C y .. xénon rÂv.,TngÀJ
1h -.I

A 8 B 2 Si.n14meru: coouIÀ ou. 
A2 à A7836 M "Mm 31 15112111111114":

v ,41; - firiaMh’qùom: fiéïwABm-

on: erit. . I 1 Bn Sumarur. numerus A’,-qui etiam’ cabus erit.*,. ,, 9.
Et quia-A: B:* ’A’:1AB: cabus erit o ipfe un 18. 7.

AB.:Q.E.D.r ’, 1: 31-354»,
iÎ I-I.II’ROP.v:V. ramon;

A78 B 17 Si mou: numergu A ml.
Az’ô A,B au; mon»): aliquem B multipli-

4’ un: fada: mon»: AB: Ü”
multiplîmtm B mou: erit. g

Sumatur numerus A5, qui tubus ’ erit. Et c. 3. 9.
quiaoA: B z ” A3: AB: exit" B cabus. . à? 7’

En Do ’ y h a.o: PROP.
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PROP. V1. THEOR.
. - A8, A’ 64., A’ 512

Si maniera: A e ipfiim multipliant euh»:
A’faeiat: 3’ e Anton: erit.

Sumro enim cubo numero A’, quia A’:Aa

:QA’: A: erit A76 cabus. E. D.

PROP. vu. THEOR.
Si compofitu: menu A nume-

AAôn’ B 7 mm aliquem B multiplie-an: 1mn-
63 41;: Pian; fada: .- fifi!!! A3 filai"

erit.
ù.1;.def.7. Numerum enim A 1netiatur4’ numerus C
"’ 9’ a” 7’ pet D. Ergo A r." CD. ErgoAB:CDB
n. 17. dcf. 710111115; en. Q. E. D.

PROP. VIH. THEOR.
é-I-lnA 3. B 9. C27. D 81:15:43. F729

Si ab vnitate quoteunque numeri A, B, C, D,
E, F eleim-ep: proportionale: filer-in! .- unira
guidem ab (mitan B quadrant ejt, 89’ vnum
intermittente: 0mne: D, F; quarta: 4:1th dl
atout, 59’ duo: intermittente: 0mne: F; fepti-
"tu; veto F cubwjimul à” quadratm, Üquin.
que intermittente: omnet.

1. Quia enim 1: A r.- A: B: vnitas ipfum
30-3437- A aequaliter metimflB ac A ipfum B. Ergo

9. a. 7.
u. 8.

. A omncs quadratierunt. Q. E. D.

p.
7. o u. 7.
3.

la

A par fe ipfum metirur 7 numerum B, ô: hinc
B z 3 A * quadratus cit. Et quoniam -:-:-B,
C, D: erifl a D quadratus. i Eadem ratione
à: F quadratus erit, 6c vnum inte1mittentes

2.. Quia
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2. Quia e11 1: A:’B:ÏC: metietur B i

film C pet A, 6: ergo C :3 AB :A’ cubus a. 9. a. 7.
erit. Et quum fint C, D, E, F: erit (a: F 4- 23- F
cabus. Et fimiliter omnes duos intermitten-

tes cubi erunt. Q. E. D. -
3. Et quia F etiam oflrenfus cit quadratusî

feptimus F à: quadratus a: cubas fimul dt;
v idemque pariter demonfiratur de omni quin-
que intermittente. Q. E. D.

PROP. IX. THEOR.
1, A 4., B 16, C 64, D 256, E 1024, F 4.096
:-;1,A8,Bô4, C 512, D 4096, E 32768, F 262144

Si nô vnitate quoteunqne numeri A, B. C, D,
E, F deim-ep: proportionnie: faerint, vero
Po]! vnitatem A]?! quadratu- ; 89’ reliqui 0mne:

qfladratienmt: fi quipofivnimemAfit enim;
8’ reliqui 0mne: alibi erunt.

1. Sit enimA quadratus. Iam tertîus B, ée
vnum intermittentes omnes D, F, quadrati a.
faut. Sed quia funt:-: A, B, C, &A quadra-
tus efi: erit 9 C quadrants, hinc 81.12 &c. 3, n a.
0mnes ergo quadrati funt. Q. E. D.

2. Si: A cubus. Iam quam C, 6: omnes F,
qui duos intermittunt, ” cubi funt. Et quia
1:A :A: B; à: ergo B :i A’: erit a: ’B..zo.def.7.
cubu’s; quare a: E cabus A erit. E1: 0b a! 9. un 7.
A, B, C, D, erit &* D cubas. Et fimiliterre» z: 9::

liqui omnes cubi faut. E. D. ’

8o!-

o; PROR
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PROP.gX. THEOR.

1, A2, B4, C8, D16, E32, F64.
Si ab vnitate quoteunque numeri A, B, C,D,

E, F deinoep: proportionale: fuerint, qui vero
po]! vnitatem A non fit quadraturg nequc alita
111114: quadratu: erit, Frotter tertinm ab uniate
B, 59’ vnum intermitjentn 0mne: D, F: fi,

To]! vnitatem, A non fit mon: a neque alita
vllu: tutu: erit, praetor quartum ab nuiter: C,
Cf duo: intermittente: 0mne: F.

.1. Non fit A quadratus, ô: tamen C qua-
dratus fit, fi fieri potefi. Ergo quia ô: Bqua-

un 8. 9. dratus Fefi: AadBeam rationem habet,quam
quadratus B ad quadratum C, ô: hinc A qua-

V- 34- 8- dratuS’ erit;eontru hypotbefin. Similiteroflen-
’ demus nullum alium quadratum elfe præter

B,D, F Bac. E. D.
2. Si A cubas non fit, ô: tamen D cubus

eflët: quoniam C cubusF cit; haberet ô: B ad
C rationem, quam cubus C ad cubum D, ë:

:1 22,13. & ergo ipfe B cabus ° effet. Hinc quia, 0b 1:A
9311.7. z A : B, efiB: ïA’, effet 82 A cubus l;

9- 6. 9- contra byp. Similiter ofiendemus nec vnum
alium çubum cire præter C 6c F &C. E.D.

A PROP. XI. THEOR.
à; Î, A31 B93 C17, Dsït E143

, Si a]: vnitate quoteunque numeri A, B, C, D,
E deineep: proportionale: fuerint:-minor Am-
iorem D metitur Fer aliquem C earum, quifunt
in numeri: propoitlonaliom.

. . . L l 4-. .1 Quia
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.-Quia enim eft1zA:C:D: aeque me-
titur C ipfum DT au ipfum A. Ergo à: A o.zo.dcf.7. ’
ipfum D aeque’ metitur au ipfum C, id dt" 1’- *5- 7’

Akmetitur D ber C. 9’ m 7’
* Pariter, fi fumantur B à: E, demonfiratur

B metiri ipfum E per aliquem Cinter propor-
tionales : quia 9 1: B z C: E. Q. E. D. . ç. 14. 7.

* Cor. In feria numerorum ab mime dein-
ceps proportionalium fecundus A quemuis D me-
titur pet proxime praecedenrern C.
3’ * Scbol. 1. Et hinc fecundusA quemuisCmul-
tiplicans facit proxime fequenrem D. ’

* SchoI. 2. Si numerus qui metitur aliquem
ex proportionnlibus non fic vnus proportionalium:
nequc i5. pet quem metitur , vnus ex proportio-

nalibus erit 74. r xPROP. XII. THEOR. 4
i 1, A4, B16, C64, 3D 256

E2, H8, G32, F128
Si 46 vnitate quotlibet numeri A, B, C,D de-

eineep: proportionele: fuerint .- quieunque prie i
’morum nwnerum E metimztur vltimum D, fidenz
59’ eum A, qui vnitati proxrmu: efi, mationtur.

Si negas E metiri ipfum A: erunt 4’ E 61 A 1
primi inter fe. Metiatur autem E ipfum D 4’- 31- 7-
’per F : ô: erit EF 2:. *’ D r. * AC. Quare
A: E .-.Ig F : C. Sunt autem A, E primi :jlficï’";
inter fe, 61 Y minimi; hinc E metimr s-etiam a, .9. 7.
C. Metiatur per G. Ergo EG :7." C 2* 7. 2397:

*AB. Quare A: E25 G: B. Hinc. E meti- 3’ www
tut; ipfum B. Metiatur eum per H. - Ergo. ’
VEH:"B:*A*; HincA:E:flH:A. Ergo
E merletur quoquea ipfum A. Q. E D.

O 4 * 50’101.

2. cor.
16. 7.
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i 80601. 1. Numerus primus, vltimum mainte,

metitur omnes vltimum præcedentes, pet cor. 11. y.
6: 11. au].

t SeboI. 2. Si qui: numerus. proximum mi-
tati non metiens, vltimum metiatut, numeruserit
compofirus. Si enim primns cirer, meeiretw: pro.
xunum vnum.

’ i Scbol. 3. Si proxîmus vnitati fit numerus
primus : nullus alius numerus primas vltimum me-
tietur. Si enim alias metiretur,vnîtati proximal
quoque metiretur, qui ergo primus non forer.

PROP. XIII. THEOR.
1, A 5, 825, C125, D 62;
E--- H--- G--- F---

I Si ab minute quotcnnque numeri A, B, C, D
ddneepr proportionaler qui ver-o poli
vnitotem A prime: mæinanD embuât:
indium, Frater eo: A, B, C, [un in nu-
meri: proportionalibur.’

Si enim fieri poteft : metiatur vltimum D
aliquis numerus E, qui non idem fit cum ali-
quo ipforum A , B, C. Ergo quia E nume-

ê- 3- fdîol- rus primus efl’e Ç naquit: compofitus erit.
m Quare ipium E metietur”. aliquis Prunus, qui

nullus erit praeter A. S1 qu1s.en1m abus me-
3. "- 7o tiretur ipfum E: idems’ quoque ipfumDme-

tiretur; quad fieri nequit ë. Ergo A ruerie-
tur E. Iam metiatur E ipfum D per F: a F

"ord!- 11-9. nullus ex ipfis A, B, C e112? poterit. Sed qui:
t à. F meneur" D: eadem mode, quo ante de-
a. 9. ax. 7. monflrabitur, F compofitum cire, quem A
P l: :01» metierur. Et quia, 0b ËF z ’* D z F AC,
v. 19... efi A: E :’ F: C; A veto ipfum E metitur:

. r F quo-
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F quoque ipfum C5 metietar. Metiatur par
G, qui nullus ex ipfis A, B efi’w poterît. Et
quia ob FG:*C:FA«B,eftA:F::.’ G:
B; A vero ipfum F metitur: metieturg à: G 3:3 2m’ef- 7-

ipfum B. Metiatur par H. Quum veto G
nullus fit ex proportionalibus: neque H idem
  erit, qui A. Sed quum, 0b GH:A B ::F
A’, fit A: G:’H: A, eodemvero, quo ante
mode , demonfiratur,A ipfum G meriri, quia
G ipfum C* metitur: patet, H mctiri ipfum’
A, à: ergo Anon effet ’ primum ; contra by- ’r "  dû 1’

Potbtfin. .«* Selve]. Qui: fimilîter demonl’tratur, quad
ipfum C nullus numerus metîatur, praeter A vel
B: patet, quad numeros ab vnitate deinceps pro-
portionales, fi proxîmus vnitati primas fit, nullus
nnmems metiatur, nifi qui inter ipfos proportio-
nales haberur.

PRO P. XIV. THEOR.
A o S i minimum numerum A

B 2 C 3 D. Prim’. "W75 Ba C, D me-
É" 3lË-t tiantur: nullu: alita nume-

ru: primu: marieur ipjùm
A putter au, qui a Principe maiebantur,

B, C, D. ’  Si fieri potefl, metiatur ipfum A alias E,
per F. Ergo E a; F fadent 1’ numerum A. m 9.12.7.
Quare quum B, C, ô: D metiantur ipfum A:
metientur quoque vnum t ipforum E, F. Non ç, 3,, 7,
autem matit-i poffunt’ primum E: ergo alte- v. u.,def. 7.
mm F metientur. Bit autem F( A. Quare
A nôn e’rit miniums, quem B, C,ID metiax’x-

tur; contra ou): m. v *la? f0 5 PROF.
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PR OP. XV. THEOR.

. , Si ne: numeri A, B,w AD9’ BÈZ’ C16 C.deinup: "propaniæu-

3 ’ 4 la, fucrint minimi om-
nium tandem au»: ipji: ratiomm babzntiwn:
duo quih’bet compofiti ad reliquum primi "un:
(A-i-B ad C, B-F C ad A, ôz A-I-C ad B).

Sumantur duo numeri” D, E, minimi can-
dem cum A, B, C ratiônem habentium. Er-
goâa A:D*, B:DE, ô: C :E’. Et quia
D, E primi 76 inter fe funt: eritü D -l- E ad
vtrumque 4’ ipforum D, E primus. Ergo quia
numeri D 4- E ôz D ad ipfum E primi funt,
erit" à: (D-i-E) XD ad eundem E primas.
Sed (D --l- E) X D r! D3 -!- BD. Ergo
Dz-i- ED primus efl ad E, hinc quoquefl ad
E2. Pater igitur A --I-B efl’e primum 7 ad C.
Similiter oflenditur, efl’eB-l-C primum ad A.
Denique quia D -I-E, D, 6: E primi fun: in-
ter fe: erita (D-i-E)’ ad DE primus. Sed’
(D-I-E)’:Dz-i-2:DE-*-E’. Ergo DL!-
2 DE -i-E’ primus efi’Y ad ipfum DE, ô: hinc

Wetiam Dz-F DE-f-E’ ad ipfum DE, à: pari
rationeq’ D’-*-Ez ad eundem DE primus cric.

Quare 6:7 A-a- C ad ipfum B primus efl.
E. D.

PROF. XVI. THEOR.
A5, 138, C---

Si duo numeri A, B primi interfefucrblt:
.non erit m prima: A ad ficundum B, in firm-
dur B ad 41mm vllum.

. Si
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Si enim fieri potefl: fit C numerus ,talis,vt

fit A: B : B: C. Quia autem A ô: B mini-
miî fun: eandem cum ipfis rationem haben- t- a. 7-
tium: A metieturë ipfum Bh Hinc quum A ê 2.1’ 7°

quoque fe ipfurn metiatur: non erunt A, B
primi inter fe; contra bypathqfùz.

PROF. XVII. THEOR.

A8, Bu, C18, D27, Eu-
Sifuerim quotcunque numeri A, B, C, D de-

incep: proportionalu; extromi autem ipfirum,
A, D, primi intcr fi, fint: non’ cri: ut primu:
A adfecundum B ira ultima: D ad alium vllum.

Si negas: fit A: BzDzE. Quia ergo A:
D :"B:E,&A, Dminimiâ; A ipfum B’W-13-7-
metietur. Ergo , quum fit A: B z B: C z î’ 77:
C: D; metietur B * ipfum C, ô: ergo ipfumA x. zo.def. 7.
D. Quare ô: A ipfum D A merletur, à: hinc Ai 11’ B7.
A, D primi non erunt; contra bypothejin.

PROP. XVIII. PROBL.
Duobu: numorj: A, B datif, confidararz, au .

tarifa: proportionalir inueniri poflit.
l. Ca]: Si A, B primi inter le funt: citen-

Ifum iamF efl, tenium proportionalem inue- p. 16. 9.
niri non poile.

’ z. Cafi Si A, B non fun:
A 4è .8 366’ C 9 primi, ô: A metitur B”:me,-

tiatur pet C, qui erit tertius
proportionalis. Quia enim AC : ’ B’: erit v. 9. n. 7.

A: 8:5 B:C. vî-M- 7-
a 3’04]: .
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3. Ca]: Si vero A,B pri-

mi non funt, nec A ipfilm
B’ metitur: nequit renias

proportionalis inueniri. Si negas : fit inuen
in naïf tus C. Quia ergo AC :5 B’: A meneuro 8*;

’ m3 e i7. contra bypotbcfin.

,PROP. XIX. PROBL.
Tribu: numeri: dati: A , B, C, confideran,

on quarta: 1M: Proportionaüi traînifi fifi.

1. Ca . Si A meri-
A 3’ B 713’Cc 6’ D14 tut BC: pardi inne-

41 niri quartas propor-
tionalis D, is nempe pet quem A ipfum BC

*- 9- a 7’ metitur. Nam quia AD : * BC: erit A: B
9 19. 7. :9 C: D.

z. Ca . Si A non
A 3’ Bâècll’ D" metituerC: nonpor.

s5 efi quartus proportio-
nalis inueniri. - Si quis enim eflèt D: 0b A:
B z C: D, foret AD :EBC, à: igiturA me-

” ’Îraeü’tiretur’ BC; contra byp.

PROF. XX. THE OR.
Primi mameri plurerfimt omnipropqfia mul-

titudin: primant»: "amer-arum A, B, C.
Sumatur enim 7 miniums

A "DE â’ C5 D, quem ipfi A, B, c metian-

3 tut, 6c apponarur vnitas. lam
fi D -l- r primas cit: pater propofitio.

Si vero D 4-1 primas non
a. a. 7. lès ’ B 135 1257 cit : metietur eum V primas

53 ’ aliquis E, qui nulli ipforum A,

. . a a.

r. fi 7.
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B, C idem elfe potefl. Si enim alicui corum
idem efl’er: metiretur E quoque ipfum D, er-
go 6:9 vnitatem. Q. E. A. Ergo nouus nu- ’
merus primus E inuentus cit. Q. E. D. a. la. 1x. 7.

PROF. XXI.’ THEOR.

. A4, B6, C8, A-i-B-i- C18
. Si par" numeri quotamque A, B, C compo.

Mntur: futur A -I- B -i- Cpar "à.
Quia enim vnusquisque ipforum A, B, C

partem 76 dimidiam habet: totos etiam A 4- x. 6. def. 7.
B 4- c partem dimidiam a habebir, a. igitur il" t a 7a
par erit. ï Q. E. D.

PROF. XXII. THEOR.
A 5’, 33,, c7, D9. Ad-B-i-C-i-D24.

Si import: marnai A, B, C, D quotcunque
c , montur; multitudo autant ipforum fitlpar;
tout: A -l-B-I-C-i-Dparq:rit. V

Quia enim A-i, 8-1, C-I,D-e-1 film:
numerifpares, a: multitude unitatum detra- a. 7.def. 7,
&arum etiam par efl: erit fumma numerorum
Ars-I, BI-I, C-I, D -- 1 ê: vnîtarum. refi-I
duarum , id efi fumma A-i-B-l-Ç --l- D, nu-

merus * par. E. D. ’ i in 11- 9-
- :PROP. XXIII. THEOR.
An, 135, .C 3, A-i-B-i-Crg

v Si impure: numeri A, B, C quotcunque comr
panama" ,2 69’ muhirudo ipfiarum [daman 65’

rota: A-i-B-l- C hangar orin A V i

r . Nain
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An, 85’, C3, A-i-B-i-ng»

71:65 7. Nain quia C --1 parle en, à A-i-B itidem
?’ pat-7 efi: erit.& A -i- B -l- C --1 numerus?

par. Ergofl pater numerum A-fi-B-rI-a C im-

I - parem-eiTe. E. D. i
PROF. XXIV. THEOR.

Si a pari numero A par aafera-
turifif Cf reliquat A--- B par crin

p A.. 38 Quum enim tam A, -quam B ha;
b 6-.defi 7’ v beat pattern dimidiam ’:habebit et-

! iam A- B pattern dimidiam, ô: igitur i par
(erit. Q. E. D.

PROF. XXV. THEOR.

[4AI
B .p.

A 1: , p- Si a pari mimera A impar B
B 5 . 4’ auferatur: reliquu: A --- B im.

. Î par erit.a. 7. def. 7. A B 7 Quum enim B 5 confier expa-
u. 24. 9. ri C à; mitan-3;. A---C autem” par fit: eritA

... C ... Un art A --- B, numerus Ë impar.

l E. D.il PROF. XXVI. THEOR.
i Si ab im ari numero AB

impur BC âuferatur: reli-
l Î; gaur AC parmi.

Ah vtroque auferarur vnîtas BD. Ergo
a. 7. des. 7, rani AD quam DC par 9 erit; ergo & i reli-
h 24- 7. quus AC. E. D. i

PROF. XXVII. THEOR.
* ApDuucuiB Si ab im ari’inumero AB

or BC au cratur: reli

AC impur erit. P a WNana
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Nam ablata vnitate AD, erit DE par fi Er-

ço DB,---BC:DC par quoqueA ef’t, 6: pro-
nde’ AC z DC-I- l, impar. Q. E. D.

K. 7- dei 7.
A! 34- 7o

PROF. XXVIII.’ THEOR.
A B Si impur maman: A pure»: B
.. ’ ’ ’ ’ i makiplicum fada: alignent: [462w

d" " " Cpur crû.
; Nam quumIC ComponaturP ex rot nume- M, 15.4.5 7;
:15 aequahbus lpfi B, quot m A funt vmtates :1
pater C componi ex numeris paribus, ergo
ipfum parem’ cire. E. D. a. 2h 9.

* ScboÀ Eadem ratione, 6A 8c B pares font:

faëtus AB par cit. ’
PROF. XXIX. THEOR. l

A B ’ Si impur maniera; A
C U , Û C O C Û g .

COU... I0... 0.01.. - tgolicum florin; aliqucm:
[agar C impur orin . a t

Quia enimC-componitur’ï ex tot numeris à m dei: 7.

ipfi Baequalibus, quot A vnitates habet: pa- ’
ter C componi ex multitudine impari mime.
romm imparium, ideoque imparem oJefl’euh 23,9,

. E. D. . i . ’Q ” Scbol. l. Numerus A, nommant imparem C
marient, imfur a]! , Ü par imparem B metitur.
Si enim negas: au: neuter ipforum A, B impair «
efièt, ideoque nec C : A8 impar ” cire poirat; ar- 11211.28. 9.
contra hypothefin: au: alteruter tantum ipforum
A. B effet impar, à: neque ficCpofi’etC impar eflè; e, ,8, 9,

etiam contra hypothefin. Quart: vterque A, B. - -l

impar en". .
a. Paris numeri quadrati latus par en.

PROF.



                                                                     

t. :9. 9.

r. et. 7.

i au. EVCLIDIS ELEMENT.
PROF. xxx. THEOR.

i Si in: ur murera: A un»: nu-
B a mandrill; maintien; yidimidiam

4 du: maman
Metiatur enim A ipfum B pet C: dico C

non imparem cire; quia C pofito impari, et-
iam AC:B impat’ effet, contra hypothefin.
Ergo C par etit; a: A ipfum B pariter me-
tietur, à; ob id eius dimidium qquue ’ me.-

tietur. E. D. -* Cor. lmpat numerus pat-cm metitut pet pa-

rem. lPROF. XXXI. THEOR.
Sii ur mantra: A udali un

A38 85 numerungtBfitprimw:

2 Io . .C"- . dupium 2 Bprtmurent. .
Si negas, A ôt a. B primos efè

v. 1,, der: 7. inter fez metiarur" eos idem. numerus C. Et
9-931» 29-9. quia A impat efix C quoque impar° erit.
z. 6. def. 7.

i du. 30., 9.

u hy .
LE. 7. (ont: pares cos effefi confiait. Et quum praeo

[3.10. 70 A, B, C, A
a: 6-

Sed quia C metitut ipfum a B, qui par 96 eii:
metietut C etiamq’ dimidium eius, nempe B.
Ergo A ô: B non " erunt primi inter fe; con-

tra bypotbefin. ’
mon XXXII. THEOR.

l, A3, B4, Cg, D16
Numerorum B, C, D, a binurioAdnplutorm,

vnmquitqu: puriter par off. Mutant.
Nam quia" finguli B, C, D e binario faüi

B,C
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B,C,D meneur? petaliqnem ipforum A, B,C,D. 7. cor. 11.9.
Ergo finguli B, C,Dpariter pares8 funt. De- 3- 8- def. 7.
nique quia A primus eût, .ideoque ipfos B, C,
D nullus numerus * metiri potefi, qui non vnus h M. IL 9.
ex ipfis A; B, C, D fît: fing’uli B, C, pariter

pares. (unttantum. Q. E. D. - A . l
e- PROP. XXXIII. THEOR., ’
A to Si rimera: A dimidium gA bahut:
giA A 5 imparem.- puriter impur a]! mm.

Quia enim à A metitur ipfum A pet a: pa-g:
tet A eife Ç paritet imparem. Dico ô: tan- ç. 9. def. 7.
mm: quia fi etiam A panas pariter parera,
metietut a eum aliquis par pariter, ideoque ,,, a. des. 7,
idem par eius dimidium ÆA, qui impar efi
metieturs. Q. E. A3 ’ . , :13: 37;. 9,

p PRoP. Rxxw. THEOR. t i
A :0 ’ Sipur ramera: A naquefit a émue
à A le . rio dupldm, aequo dimidimn èA im-
, A purent 1246m: : puriturpur cd, épu-

Î riter impur. . r , . uNani A pariter parem effe, *.manifeflum m 3,4417
efi, quia 5A par eii. Secundo, fi ëA itemm
bifariam diuiditur, ô: huius dimidium 11111113
bifariam , a: fic porto, tandem proueniet nu-
merus âA impar, qui ipfum A pet parem 4. .
meneau A. Nain fi [ecus effet: pemeniretur A. au, 9.
tandem ad binarium; a A foret a binario du»-
plams. Quod eii contra hypothefin. Ergo
FA cd etiam pariter impar. Q. E. D. p. 9, des 7,

P’ à PROP.



                                                                     

2.26 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
a PROP.XXXV.THEOR’.

A ........
B....G ........ C

.....E ...... ...L ...... K... H ........ F
Si fint quotcuizque mimeri A, BC, D, EF d:-

incep: proportionuln ; uuferunttqr uutcm u fe-
cundo BCÔ’ ultimo EF uequuler primo CG,FH:

cri! v! firundi mafia: BG udprimum A, itu.
, vkimi morfila: EH ad 0mm: amadou-
tn A-I-BC-i-D. I .Ponatur FKzBC, 6: FL:D. Hinc uia

M 3- a B FH z: CG, erit HK z:I GB. Et quum fit
5- F "L 7’EF:’D :1): au z BC: A: erit 121:: FL :
on (CIL 13° 7- FL: FKzFK: FH, ideoque diuidendo ’ EL:

n. la. 7.

t- I4. 7.

LFzLK: FK: KH: PH, 5: ergo BG: A :*
KH: FH:” EH: LF-i- FIC-i- FH :EH:

A-i-BC-i- D. E. D. .
PROF. XXXVI. THEOR.

7.-:- I, A2, C8.,E (Il-FA-i-B-l-Ci-i-D) 31,ED 4.96
E31, F62, G124, H 2.48

Si ab imitai: quotcunque mimai A, B, C,D
dural)! proportionulo: cxponantur in dupll
analogiu, aquaud rom: compofitur E prima; fiat;
Ü tutu: E in illuvium I) multiplicutur fixe-id
alignent: flafla: ED Perfeélu: erit. i

Quot enim funt A , B, C, D, rot fumantut
ab E deinceps proportionaies à in eadem ra-
tione dupla, E, F, G, H. Ergo 4 A: D L:

- E: H.
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E: H. Hinc 0b ED z ” AH : 2H: -etunt a ,9 7
adhuc F, G, H, ED; a: ergo-Fer: E ’ i
2’ ED-Et E-kF-Jf-Gùi- H. Hi autem 133;. 9.
° lit-E 2213-15 : E. Quare ED’ÀE: v. confit.
E-I-F-i-G-l-H, ô: addito E: 1 -i- A -i-- B
-l-C-l-D, etit ED:1 -l-- A -i-B-I-C 4- D
-ii-EP*-l-F -i-G’-i- H, qui finguii damai. pat-
tes fun: ipfiuseED, quia ,ipfum ED tam nu-
merus° D, ideoquexA,B, C, quami’ H, ideo- 9’ 3’ in 7-

que E, F, G 0 merinntur. Denique dico nul- x3123 Ï
lum alium, pra’eter cos , metiri ipfum BD) du dom.
Pane enim alium K, qui ipfum BD metiatur pet "P 5:
L. Quia igirur ob KL:*ED efi EL:-.10, 9; "17;,
D; K autem ipfum D non l3 metitut: néque a l3. 9.
E ipfum L 7 metietut. Etunt itaque 8 E, L- «fifi
primi inter fe, ideoque i minimi eandem ra- .Z 3;:
eionem, habentium. Quare, quum fuetit E:
L: K: D, L metietur Ç ipfum D, a: proinde ê. cor. 21.7.
erit aliquis F ipforum A, B, ’C. Sir L r. B.
Sed quia E, F, G fimt in eadem tatione, in
qua B, C,D: erit ex aequo 6’ B: Dr: E: G,
a: hinc BG z: 7 BD z: 4’ KL. Quare quum
fit B:-L::’ K: G, ôz 32L: erit 6:7 Kir-G;
contra hypothefin. Ergo nullus alius nume-
rus.praetet A, B, C, D, E, F, G a; H ipfius ED
pars" en. Quare EDzA-i-B-I-C-i-D-i- ".3. der. 7.
44- E -F F w]- G-l- 1 porfeâus 3 numerus cit. 5- 3b Ml 7.

Q. E. D. »

71 p .iPzw
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EVCLIDIS
ELEMENTORVM

LIBERX. ’
***Œ*******ÙI’C

DEFINITIONES.
1. Cmflnrubile: magnitudiner dicuntur,

quas eadem menfura metitut;
- z. lmommmfitrubilor auteni, quarum nul-

lam effe communem menfutam contingit.
3. Rogue lineae poulain commerglîcrubik:

funt, quum en , quae ab ipfis fiunt, quadrata
idem fpatium metitur;

4. Incommfitrubiln autem, quum qua-
drata, quae ab ipfis fiant, nullum commune
fpatium metiri contingit.

5. His pofitis, ofienditur, cuicunque reâae
lineae propofitae teéias lineas , multitudine
infinitas, &z commenfurabiles elfe ô: incom-
menfurabiles, alias quidem longitudine & po-
tentia, alias veto potentia folum. Vaccin:
autem propofita rafla hum rutionulù;

6. Et huic commenfnrabiles, fine longitu-
dineôt potentia, fine poremia folum, ratio-
nule: ,- ’

7. Incommenfutabiles veto iwutionalervo-

centur. -8. Et quudrutum, quod a reâa linea propo-
iita fit, dicatur- "flouoit,-

y.Et
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9. Et huic commenfurabilia quidem ru-

tionuliu; V . Ki 10. Incomnienfurabilia veto dicantut irru-
tionuliu.

u. Et lineae, quaefineommenfurabilia paf-
funt, vocentur irratianule: ; fi quidem ea
.quadtata fiat, ipforum latera; fi veto alia
quaepiam re&ilinea, ipfie a quibus aequalia
quadrata def’cribuntur.

1’ Put: irrationalia.
” Scilicet te&a poire fpatium dieimr, fi qua-

dratum ab ca defcriptum fpatio illi aequale cil.
” In locum tetminorum hic definitorumfe-

quentes notas breuitatis Radio fubflituimus.
E cit nota commenfin-abiiium. Si grande

qfcriptum fuetit A8 ï CD, leges: te&æ AB, CD .
longitudine commenfurabiles funt. Et fi. inter
plutium magnitudinum binas quasuis proximas

am: notant deptehenderis, cogitabis, cas omnes
fibi innicem enfumenfurabiies effe. Sed, A non Z
B notat, fpatia A, B incommenfurabilia, vel métas
’A,B longitudine incommenfurabiles efiè.

i E nota efi refiarum linearum potentia fêlant
Icommenfurabilitun, fine longitudine tannnn in.

commenfurabiiium. -Œ efl: nota re&arum potentia 8c iongitudine
incommenfurabilium.

P nota: guaranis magnitudinem rationalem..
Câquamuis irrationalem magnitudinem «a

gnat. rV indicat mitant, que fpatium quoddam pot-
ea. a. gr. M EF eflreëta quae (patinai au potefl’.
V (ABq-BCq) ef’t te&a, coins quadrato méta AB
plus potefi quem reëta BC.

1’ 3 Ï ’01?"-
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a. ponde.

a. EYCLPIDIPS E’LEMENT.

Ï Poflulumm.

Pofiulatur, quamlibet magnitudinem tories
multiplicari , donec quamlibet magnitudinem
eiusdem generis excedat.

i Axiomutu.
1. Magnitudo, quotcunque magnitudines me-

tiens, compofitam quoque ex ip IS metitur.
a. Magnitudo, quamcunque magnitudinem me-

tiens, matitur quoque omnem magnitudinem,
quam iila metitur. A ’ .3.« Magnitudo, metiens rotant magnitudinem 8:
abiatam , metitur 8c reliquam.

4. Omnis magnitudo fe ipfam metîtur.
s. Maior magnitude minorem metiri nequit.
6. Si magnitudo tories magnitudinem cantines,

,vel in ca continetut, quoties numerus vnitatem,
val vnitas in numeto: magnitudinis ad magnitu-

.dinem eadem ratio efi, quae numeti ad vnitateni,
vel vnitatis ad numerum.

PR OP. I. THEOR.
Duzlôu! magnitudiniôm AB, C expofitir, fi C

mainri A8 uuferutur maint quum dimidium,
if pub en, quad reliquum efl, rurfiu uufirutur
main: quum dimidium, 1’? botfimper fiat: n.
linguetur tandem quueddmf magnimdo,quue’mtl

maori magnitudùtt oxpofitu C miner ont.

D Sit enim*DE ipfius C mui-
A tiplex ipfa AB maior, a (in:
A’ iK F o eius pattes DF : FG :GE
HI G in -.-. C. Aufetatur ab AB di-

H M dia maior BH, et a reliquaAH
B C r. L dimidia maior HK, ô: fic de-

mais donec in AB partes AK,KH, HB aeque
multae fint partibus DF, FG, GE. Jam quia

. DE
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DE ) A8, Ex ablata EG m ;"DE, ô: ablataBH
,3» SAS: erit reliqua DG D AH. Eadem
tatione, erit DE -)AK. Etgo AK m C. Q.

E. D. t w .1 .- : Aliter. .Pian: eadem quae antea , à: praeterea in re-
fia quadam capiantur teliâae AK aequalestot
pattes LM, MN, NO, quot funt diuifiones in
A3. Et quia BH ) èABzÇ erit BH)HA)
KA; ideoque BHb’ON. Simili ra-tione efi
HK B NM. .Ergo rota AB ) 0L. Hinc
ô: DE D AB)OL. Ed: aureml3 DE: 0L3- Iç. 5.
: DE: LMs Quare V DF ) LM, id dt, C7. ich.16.5.

) AK. Q. E. D. 1 1 .IIdem demonflruôitur, triumfi nm muât;
midio’, [cd 1’hW dimidium, tontina: enfin.

-5 ; I p PROF. Il. THEOR.
CI Si. duuôur magnitudiniâut inut-
; A qualifia: AH. Cl) cxpojitû , detruëïu
il? A fimper minore de mature, reliquu

minimeprun’odtmtm maiutur: mu-
ânitudine: AB, CD intomtnfuruôi-

il titrant.D’ B V Si negas : fit:a ipf’arum ARC, C138. I. defilo
- i I ’ communia menfuta E. Iam quia ’ l
AB cliniciens ipfam CD telinquit- aliquam CF
le ipfa minorem, à: haec. CF diuidens alteratn’
AB etiam fe ipfa minorem AG,& hoc femper
fieri ponitur: relinquetur tandem aliqua AG
( E. Quum veto E metiatut ipfam AB,,& V
AB ipfam DE: Enietietutîquoque ipfam DF. z. a. ex. u.

» P 4 I Sed
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Ï C n î Sed .5; totem CD metiri ponitur:

Ê: ergo Ç ô; reliquam PC metietur,
, G à: hinc quoque ’jpfam BG, quant

CF meticbatur. Quare E, me.
tiens A3, &«BG, metietur quo-

I que (a ipià minorem’ AG. Q.

  u. 541.10.13 - E E. A". *
PROF. HI. PROBL.

Dahir magnitudinibufi commenfumôililw
AB,ACD dati:,-mximam un»: comme?»

’ menjùmm inumàre. 

v   Cafi 1. Si miniez AB maiorém CD metitur:
s. 4. a: s. liquet 9 ipfam AB efl’e maximatn communeni

mm tienfiiram.’ -Q. E; F. ’

«Ouf: -2. .Sî minot AB maïorem

à A .

.l

CD non mçtitur: detrahatur, (Ida-1
tiesfieri potefl, AB- de GD, 6c reli-

F qua. EC de AB, à: fic deinceps , 5197
- F nec relinquaturaliqùa AF. quae nie?

" tiatur praecedentem EC ;. id quod
.0, I tandem fiat ’ necefïe aitg:

D B G Quum ergo AF ipfam EC,&haec
a. a. a. la îpfam BF medatùr: AF- quoquè’ ipfam REG:
” à Î: b ergo A totam AB, ideoque *ipfam ED metietur.
F. (a,  ,°. Sed eadem’ AF metimr ipfam BC: ergoPtomm

CD quoque metitur. Eü ergo AF ipfarum
AB, CD communis menfura. Dico autem 6:
maximam cire. Si enfin alia G   AF med-
retur vtramque AB, CD: eadem G metirerur

r. 3. a. la. quoquefjpfam ED, ergo 6: ’ ipfam EC , 55”
ipfam
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affamer, &napram AF. Q. E. A2. Erg); ç. am
AFbfljnaxima vrriusque AB,-CI) menfurç.

Q; E. Fa Vu v’ U w«» Cor. En! hoc manifeüum cit, fi magçitfiudo
G duas magnîtndines AB, CD metitur, &îmaxî-
mam ipfarpmpommunem menfuram AF matiri. j

1 . .APR;OP.1.V.PROBL. o î
Tribu: mapitùdinîbu: commmfitraôæ’liôm

145.13ng Mrflmnximam ipflzrum communem

mei’gficram imimirc. - .
Sumatur ’ duarum A, B ma: n- 3- En

1;: «’vximsïl communis menfura D.

, r: 4 4 . (141. Si haec Dmetitufter-
. e V tiame: erit faétum. ï .
ï V . . NainDcommunem ème men-

WBIÏCID patet. Sivero maxima’m. 5 ï ,
.. ; ahefTenegas: fit ea ESD. E;-
  .mètîçtàlkjoipfam D. Q. E. A1. QUa’v g. cor.;.xo.
tel) mgimaçonununis menfura erit. Q.E;F. e. s. ax. le.

I ” *’CafÎ 2. Si verd’ D ceptiam-C a"
4: d’on merimr: jfumaïmr °.i.pfarlurn

C, D maxima tonimùni’s menfuâ

. V raE. Dico faâum. -
» Primo enimfumi’poflè Com- -,
munem menfuram ipfarum C, D
fic liquet. Quia A, B, C com-Î

ABCDEF menfurahiles pommtur: erit ea-
ram’ aligna commuois menfura. Haec, ipë a. 1. def. 1o.

, y fias A, B metiens, merleau quoque” ipfam ,
Î D, à: ergo exit ipfaxum C, D-communis men:

’ - t l P 5 fun.



                                                                     

2M EVCLuns ELIMENT.
«r. a. u. Io- ! v A fora. Sir ea igimr E: 6U page:

E eflè commûnfin)f trium A, B, C

menfuram. Deinde fi
aliam F e E pro communi ea-

r. cor.3.1°- . mndem membra: mefietur’r P
u. bu» ipfam D,&*’ ipfam C, ideoque’

- I I ipfàm E. E5114. Ergo E
I I efl maxima trium A, B, C men-

ABCDEE film. E. F.
Corail. Bine fi. magnitude-F. ne: matinal:

magnitudines A, B, C: 8: ipfiufum maximam com-
munaux menfuram E metietur.

PROF. V. THEOR.
Commmfiraôile: magnitudiné:

’*A , B, imerjê ratiche»; bahut,

arum numeru: ad L
caniche. I Quoniam A E B: metietur?

. A C B ca; aliqua C. thuotîesCmetitur
e A, toc vnitates fint in numero D,

4" le 3e rquoties auremCmeiïtur B, tot fini:
z. 6. 31.10. - D E ,vnitates in E., . Hinc eflx A: Ç

:D:1,& Ce: B: l: Egôcergo ex aeqqu;

B z D : E. E. D. e
.PROP.VL THEOR. îf*

. gagman Si du: magnitudine: A  , B, inter-f: ratio:-
mm bahut, que»: palmant: D 44 numerum
E: magnitudim: A, B "un: mmmficraàiln.
- Quot enim vnitates funt in D. in toc ae-
qnales partes diuidatur A, a; vnî harum fit
z C. EiH’ ergo 1: D z C: A. Sed peut
turD:E::A:B. Quare ex aequo. 1: E:

C: B,

i

à. 6. sapa



                                                                     

LIBER x. 23;
C: B, ideoiluae Ç metitur B. iMetiebatur
auteur A. Ergo A: B. Q. E. D.

’ * Alitcr.

Quo: vnitates fun: in D, in .
. tpt pagres aequales diuide A,

earumque vni fit:C. Et quo:
Il . vnicates funtin E, ex rot ma-
F G v gnjçqdinibus ipfi C aequalibus

. 2 componatur F. Ergo eIH’ A;  

E C;D::,&C:F:1:E,&. . ergowex aequo A:F:D:E,
Sederat A; BzD: E. Quare A:-B:A:F.
Ergo" B L:- F. Metimr autem C ipfam F, I. 9- 5-
ergo ê; ipfam B. Sed eadem Ç metitu; A.

Ergo A (C. Q. E. D. -
Coran. Ex hoc manifeflum ethfi fin: duo

mimez-i D, E; 8k méta linea Agfieri poire venu-
merus DadE numerum ira «au! A ad re&am F.
Si antem inter îpfas A, F media proportiunalis G
fumatur, fieri poterit, vt numerus D ad E nume-
rum, ira figura quae fit a rafla A ad figuram limi-
lem fimiliterque defcriptam a reëta’G. Nam * .. a, un
figura quae fit ab A eft ad fimilem fimilitetque ac. 6.
defuiptam a’G ::. A: F: D: E.

PROF. VIL THEOR.
I Incommenfilra bile: magnitudiner A,

A

l;

B inter fi: rationm non bahut, quant
numeru: ad numerum.

A B Si enim A ad B haberet rationem
. numeri ad numerumr foretfl’A Z B; p. 6. le.

contra hyp. ’ , -I ’ PROF.



                                                                     

y. 5.1l-

8. 5. 10.
s. nonce.
ê. u. a.

’236 EVÇLIDIS ELEMENT.

PRO P. VIH. THEOR.
Si dune magnitudine: A, B inter fi ration"):

non baba-uni, quum numrw ad numerum: in-
:ognmenjùralzilu erùnt. L

Si enim effet A z B: foret’Y Azad B vt mi-
;nerus ad numérum; contra h’yp. ’ i

PROF. 1X. THEOR.’
a Que a reéîir liner? A, B Iongitmiine ce»

Menfiarabih’bm fiant quadrant inter [à miam
511km; quamiquadmtm humera: C’ad qua-
dam»: numerum Dz. Et gaudi-4m Aq, Bq
inter jà "rationem baâcntid, que»: quadrant:
mimera! Ca in! qüadratum numerum D’, U

14km A, B imam longitudine comafwæ
filin. fluait-ara vero, quae a Iongitndine in-
çommtnfura’ldljôqq "EH: huai: E, F fiant, inter
fi 11713507:an non; bahut, quum quadrant: nu.
niera: ad 914*er numernm. Et quadrant
Eq, Fq interfi ratinent non Minute, que»)
quadrant; numeru: ad quadratum nmnerum.

, :1 2!!un lateravbaâeâunt Iongitudine commenfinia-

[lido i, I . I l.SÎèÀïB,&8A:B
.r :CzD. Quia Aq: qui " "qu :(A:B)°,&C*:D*:(

C 4’ C ’6’ (C:D)’: erit quBq:
133- W9 cana. Q.E.D. Ï ’-

CD 12.. l

i Alinr.SitA z B,&IA:B:C:D, à: fumatur
Rgl. fub A, B, necnon numerus CD. Ergo

cric



                                                                     

LIBER x. ’ .37
erit A:B::C: D z" Ca :CD. SedS A : B 1:7. 7.
::: Aq: AXE. Quare Aq: A X B z Gril; 5a
CD. Rurfus, quia A:B:C:D::’CD:D’, h 7.
ô: A: B :9 AXE: Bq: erit A x B: Bq z:
CD: D’. Ergo ex aequo Aq: Bq :- BzzD’.

Q. E. D. ’ . . i Va. Sic Aq: Bq 2 C’: Dz: dico fore A z B.
Quia enim quBq:i(A:B)’, 6c Ç’:D’
:C(C: D)’: etitA: B : C : D, à: ergof *- 5- la

A Z B. E. D. . ’AIiter. .Nam ’I C’, CD, Dz deinceps proponionao
les fun: in ratione C : D. Eti’ éë-Aq , A X B,

in ratione A : B. Ergo A: B a C’: CD.
Ergo A sa. Q. E. D. .

3. Non fit E z F. Iamfi di-
FF-h" caë, Eq ad Fq efl’e v: nume-

rus quadrarus ad quadratum: Eric ’VE E IRM. Pet P3"
contra hyp. Quare non éd: Eq ad Fq vt ’nu- mu 2’

merus quadratus ad quadratum. Q. E. D. 7
4., Non fit Eq ad Fq vt quadratus nome-f

rus ad quadratum. [am fi dicas E: F: erit
ad F q v: quadratus numerus ad quadratumfi;
contra hyp. Ergo E non E F. .Q. E. D. i Fi Wh ’-
I Corail". Et manifefium eft, ex iam deman-
firatîs, lineas, quae Iongitudine flint c0mmenfu3
rabiles , omnino 8c potentia commenfurabiles "v. 6. «5.8:;
eliè; quae veto potentia commenfurabiles, non clef-1°.
femper 8: longitudine (quum earum quadram puf-
fin: effe inter Te vt numeri non quadrati); 8: bina;
quae longitudine incommenfurabiles flint, non
femper 8: potentia incommenfurabiles cire; quae.
vero potentia incommenfurabiles, omnîno 8c lon-
gitudine incommenfurabiles elfe. . . .’

4 i P R 0 P.



                                                                     

t. ;. Io.

o. 6. la.

1 Ï. 7- [on

h ç. 8. Io.

:38 EVCLID’I-s ELEMENT.

PROF. I X. THÉ OR.
i Si quatuor magnitudiner lamper.

ricanait: fuw’int, A: B : C :*D;
frima vert) A ficundae B fufiit
commenjùraôilir; 31min C quam

tu: D comenfiraôili: erit. Et
fi Prima A facunda: B fuerit in-
commenjùrabih’: : ô” ter-n’a C gaurh

A B C D taeD incommenfùraôilir ait.

x. Quia A z B: 5A ad B, ergo etiam C ad
D, rationem habet quam numerus ad nume-
.rum. Ergo efl ’ C î D. E. D.

z. Quia Anonz B: nonghabet A ad B ra-
tionem ’r, quam numerus ad numerum. Sed
A : B:C:D: ergo nec C ad D rationem
habet numeri ad numerum. Ergo e C non à
D. Q. E. D.

’ l. SclmI. Hinc fi quatuor reflarum proportio-
mlium prima A feeuindae B cit potentia folum
commenfuiabilis: tcrtia C quartae D etiam po;
tentia folum commenfurabilis’ erit. -Quia enim
Aq: Bq:Cq: Dq (n. 6.) erit Cq z Dq. E:
quia non eft C E D, patet cire C E D.

* z. Sahel. Et fi reflarum proportionüium
prima A Œ fecundae B: en: 8c renia C Œquu.
ne D.

L E M M A.
Dsfimile: plani numeri inter]? ration»: nm

bident, quam quadratu: mantras 4d quadra.
hlm numerum.

Hoc manifefium en: per 2. feh, 24.. 8, a:

w. 8. PROF.



                                                                     

LIBER. x. a ,39
IPROP. XI. PROBL. "

B 4.. Præqfitae raffutE--------- C10. lineae A inuem’rc
D-........ i dan: rafla: lima:. incarnmenjùmâilet,

àltaram quidem Iongitudme tantum, airera»:

aura m’am Potèntia. i
Exponantur °’ duo numeri B, C, dîflimiles c. andef. 7.

plani, ô: fiat’r B: C z Aq: Dq. Eric D 6A. ”’- m” 631°-

Sumatur" inter A, D media proportionalis E. u. 13’ 6’, I

Dico fore E Œ A. ’
Nam quia B ad C non° habet rationem nu- 9, la... hui,

meri quadrati ad quadratum: nec Aq ad Dq
eam rationem habebit. Ergox D ipfi A ion-- x. 9. le.
gitudine incommenfurabilis erit. Quia tamen
Aq ad Dq rationem numeri ad numerum habet:

i erit 4’ D ipfi A potentia commenfurabilis. ib-ô- ICI-8:3-

Quare D de A. ’ i ’ «fin i
Secundo quia A: Dz" Aq: Èq, a: A non a. a. cor,

z D: erit’ quoque Aq non zlEq, a hinc fi E a f;

æ A’ E’ D ’ v p24. dodo.
” Car. Patet etiam fi duarum re&arum quadrata

habeant rationem numeri ad numerum nec tamen 1’
quadrati numeri ad! quadrarum ,Ireâas potentia f0. ’
lum commenfurabiles elfe.

* ScboI. Simili rationepiu’res inueniri paf.
(funt’, expofitae "me potentia forum commentâ-
labiles.

* PROF.



                                                                     

y. 5. 1°.

3.4. a.

a.» 6. Io.

Ç. n. 1°.

up  EVCLunSELgMENT.
PROR.&H;THE03.

:2144: A, B eidem magnitudini C
finitjommctg’ùrabiln, Cf interfè’èom.

menjùraôile: fimt.’ "w

’ Quiai A î C, ô: B
ËïËâ zŒYMAœ:

l   H910’16’76.K*793. DzE, &C:B:F:G.

B C A ’ . Samantur-è-è- H, I, K
y minimi; in ratlonibus D ad E à: Fad

G. Ergo, quia H: I z D: E, erit A: C z:
--H: I. Et ,quià I: K:F:G, erît C: B:[:K.
Ergo ex aequo A: B z H:,K. Quare * A î

B. E. D. .l * Scbol. Hinc amuïs refla linea rationalî li-
’neae.commenfurabilîs, en quoque rationalis (6.
fief. Io). Et quae rationalia fpatia poffunt, ratio-

; males funt; Et"omnes re&ae rationales inter fe
commenfurabiles funt, faltem potentia. Item
omne fpatium rationali fpatio commenfurabile e11

- quoque rational: ( 9, def. la.) 8c omnia fparja au
tionalia inter û: commeriurabilia funt.

PROF. XIII. THEOR.
.A-h- ’   - Si jint du: magnitudine:
C .. A, B , (f alun: quidam A
VB eidem C fit commcnfitmôilir,
  airera une B incommenjùra.

517i: : magnitudint: A, B inter incommenfu-

fabile: arum.   Vbi enim effet B z A: quia ô: C à A, forets.
B ï C ; contra hypothefin.

* ScbaI. Magnitudines ergo, quamm altera efi
rationalis, altera irrationalis fun: inter fe incom-

menfurabiles. I

. L



                                                                     

LIBER .x. u «A
,rPROP. XIV. THEOR.

Si dans magnitudiner A, B fom-
[menfuraôiln fin: ; caltera and)»: ip-
fizrum A alitai magnitudini C fit in-
:ammfitraôili: : if rèli au Bu ei-

’ dam C incommngfiærah’lz’: erit.

A B C I. Si enim effet BEC: quia A (B, foret"... n. Io.
A î C; contra hyp’othcfin.

’* Sabol. Hinc fil’duae reflae fin: lqngîtudîne

commenfurabîles, airera autem ipfarum alicuî re-
&ae fit. potenria folum commenfurabilis: &reliquæ
chient potentia folum commenfurabilis " elrît.

PROP.XV.THE0R. f J
Si quatuor "à?" lima:

K , , . , A, B, C, D Propanivnaln
’ E.*---Î- fanfan prima une Â ran-

C------ tu plu pafit quam ficunda B,
D-H- quantum :fl quadratum 11-”
F ------ (En lima: E fiât commenfu-
rabilir longitudine: ("f renia C Mura pluxpo- r
tuitquam quarta D, quantum ejl quadf’atum
reflue lineae.F,fi6i langimdin: commenfuraôi-
lit. 25ml fi Prima A tante Plu: paflît quam
ficnnda B, quantum off quadratum rafla: lima;
Efiâiincommenfilraôih’: longitudine: 59’ tanin

C quam quarta D tantb plu: parait,- quantum
a]! quadratum "fia: lima: F fiât langitudin:
inamcnfiraôilù. - I

Quoniam A: B z C: D: cric Aq: Bq::55. a. 5..
Cq: Dq. Sed.quq Bq -I-- Eq, a; Çq :u c. hyg.

Q Dq
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24:, EVCCIDIS ELEMENÂT.

A---- Dq-FFq: ergo Bq-â- Bq:
B Bq:Dq-i--Fq:Dq;&. M7. 5. I Ed- , r diuidendo Eq: Bq’ :Fq:

D5-"-’6-fic--T- Dq. QuareEszs’FL
A °°” 44’ D-’--*’ D, ôz inuerfe B :E :AD:

F F. Sed A:B:C:D:er-go ex aequo A:E:C:F. Hinc fi fit A z
1° 1° E, eritôz F F 2C. Si veto non fit AXE,

".1 ’ . neceritPFiC; Q.E.D.V

PROF. XVI. THEOR.
Si dune magnitadiner tam-

FIL ménfitraôile: AB, BC com-

D ’ .panantur: 89’ tout magnitu-
’ de AC virique ipfùrum AB, BC commenjitrau

lili: crit. 211011 fi tata magnitudo AC un! fla.
firum AB, BC fit commnfiraôz’li: .- 59’ me a

primât?» magnitudinn AB, BC u comma: krak;

la arum.
y. 1. def. Io. 1. Quia AB z BC: fit ’ earum communïs
in 1. "a w. menfura D. Ergo 5 D metietur totam AC;

à: hinc’ AB t AC z BC. Q. E. D.
a. Quia AC E AB: fit earum menfura D,

à 3mn 1°. quae etiam’ metierur ipfam BC. Ergn AB

i ’ BC. Q. E. D. ,
* Cor. Et fimul parer, totam magnitudinem

AC, qme vni parrium AB commenfurabilis fit, re-
liquæ BC etiam commenfurabîlem elfe; h D

PROF. XVII. THEOR.

A BF-C .Si du: ma nitrai!-
’ Du; . ne: inconnu toubib:

AB, BC comparut?
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LIBER x. mg
(5’ tout magnitude AC urique ipfizrum AB,Bc

juromenfùrabilir erit. flat! fi tata maya;
,tudo’AC uni ipjkrum AB, BCjît incommmfiara-

filin 8’ une a principio magnitudine:AB,BC
imamenjîrabile: emmi.

’ 1. Si enim effet AC z AB: metiretur eas’r muette.
aliqua D, quae a: e reliquam BC metiretur, ("J Baal-1°-
Ergo effet AB A): 1’ BC ; contra hypothe-
fin. Quare AC non î AB. Et cadem ra-
tione AC non à: BC. E. D.

2. Si AC nonzAB; ô: tamen ABiBC: me-
fierur cas aliqua D. Ergo eadem D’ metie- r. x. a. a.
tu: totam AC, ideoque erit AC î AB, con-L r
tu hypothefin. Ergo AB non î BC; quad
etiam demonftrabîtur fimiliter, fi pofita fuerit:
AC non z BC. * E.D.

" ” Corail. Be manîfeûum et! ’, magnîfidînem r. cor. 16.10.

AC, quae mi fuarum pnrtium AB incommenfu.
rabîlis efl, reliquat: edam BC incommenfumbnm

aïe. ’L E M M A.

D Si 4d haliquam "34m li.
. mm AB applicetur parait:-

A C B logrammum AD deficicm fi-
gura quadrant DE, peramb-

grammwn DA applicatum aèquale ejl ai rafla».
gala, quod [:16 partibm AC, CB reflue lima:
AB, ex applicatianefaè’t’ir, nullum».

Hoc per fe pater, quia ,CD z CB. q

l ’Qz - PROR



                                                                     

7.44 EVCLIDIS ELEMENT.
mon XVIII. THEOR.,

Si jint duaeAreéîac lima: inaequale: A, BC,

quarta: autant parti quadrati , quodfit a mino-
ri A, "quai: parallalngrammwn ad miam»
BC applicatur, deficim: figura quadrant, 69’
in parte: longitudinc commerg’urabile: BD, DCi

BC diuidat: maior BC tante plu: patent
uam miner A, quantum cfl quadratum "(En

lineaefibi longitudine commenfurabilir. de
fi mainr BC ’tanto plu; [flafla quam miuor’A,’

quantum :fi quadratum reflue lineae longi-
tudine commenfitrabilir ; qua’rtae aure»: parti

r quadrati,quodfit a mimi A, «qui: paral-
Idogrammqm ad maiarem BC applicetur, de-
ficim: figura quadrata inputs? BD, DCIouc
gitudiue commmfiaraôikriplam BC diuidet.

’ I. Bifecetur enim 8C in
F E D c 15,6: fiat EFzED. Ergo

A FB:DC; &4BDXDG’
u. 5. a. ’h -î-4EDq::"4ECq. Sed? 4 BDXDC
W a? 4* :Aq,& 4. EDq :KFDq, à 44ECq:74
x, fifi, BCq. Ergo Aq-Æ-FquBC , a hinc BCq
t. hyp. --Aq :FDq. Et quum fit B 4’ (DG, ac
33:13.9. ideo v 3c z DC z DC 4- FB: p’atet erre BC.n

z FD. Q. E. D.
2.. Sic BDXDCzëAq, ô: fit BCq-

ququadrato reâae ipfi BC commenfurabi-
lis langîtudine. Dico BD et DC. Nam, v:
ancea, oflendîrur, efTe FI) reâam, cuius qua.
drato BC plus poteft quam A. Quia, ergo

VABC E FD: erit* ô; BC; BFfl-DC. Sed

I * I o BF

B



                                                                     

LIBER X. n 24.5
alu-De» z DC. Ergo ne (la DC, ne ideo a. n, 1..
BDv-zDÇ. Q.E.D. k . .

mon XIX. THEOR.
si fiat dua: rafla: lineae inaequalu A, BC, Figà mon,

quartae autem parti quadrati, quad fit a mino- V1"-
ri A, aequala parallclo rammum ad maigret».
BC applicezur dtficiem guru quadrata, in

h parte: incbmmenjùralila: longitudine BD, DG
ipfam BC diuidat: "nier BC tantaplm pota-
rit quam A miner, quantum cf! quadratum re-
flue lineae au langitudina incommenficraôilia.’
gland fi maior BC tante plu: poflit quam miner

I A, quantum cf! quadratum reflue lineae fifi
.longiludine incommenfiaraôilit; quarta: autem
Parti quadrati, quad fit a minari A, (taquait

arallalogrammum ad maiarem BC applicetur,
daficiem figura quadrant.- in parte: BD, DG
Iangitua’ina imanîmenficraôila: ipjam BC dizain

du. A , ,1. Iisdem enîm , quae fupra, conflruâis fî-

militer oflendemus, BCq---Aq:DFq. Ian!
quia BD 7 non z DG: nec efl 3 BC; DG. y. hyp.
Sed DC î FB-l-DC: ergo BC non z, (FB-i- a. :7’ Ë: ,
DC, a: binai BC non z DE. Q. E. D. .7...

z. Quia? BC non z DF: nec eritBC a?
DC 4r- BF. Sed DC 4- BF i DC. Ergo
BC’ non (DG, nec8 BD z DG. E. D. v

Schnl; Tria (un: genera linearum reâamm.
rationalium inter v fe cammenfurabilium. Au:
enim duarum reflumm rationalium, longitudine
inter fa commenfurabilîum, ancra aequalis efi
expofitae national; am mantra expofitae rationali

Q 3 aequ-

I



                                                                     

a. 8. vel 9.
def. 10.

à. hyp.
a. I. 6.
u. no. 1°.

A. QUMIO.

Fig. prop.
puce.

24.6 A EVCLIDIS lELEMENT.

nequalis en , longitudine tamen eî nuque cil
commenfurabilis ; au: deniquet «raque expofitae
rationali commenfurabilis efi folum potentia.

* Hi fun: illi modi, quos innuunt fequentî:
theoremata , vel fupponunt. Note: hic etiam
legens’, fi métis lineîs notnm banc Pi appona-
mus, nos-intelligere re&as nationales longitudine
8: potentia commenfurabiles; fin ipfis adfcribamus
notam P G. intelligendas elfe nationales potentia
folum commenfurabiles.

I

PROF. XX. THEOR.
D B C Quai fia rationaliau:

langitudin: commenfurabi-
liant refit? limait AB, BC
fiaundum cliquant praadi-

A I fiarum madorum, contint-
tur raflangulum AC rationala efl.

Defcribaturex AB quadratum AD, quad 1’
P erit. Acque, quum fit 9 AB z BC, à: DE
:: AB : erit DB Z BC. Hinc, quia BD :BC
zi-AD: AC, cilm AD z AC, ideoqueÀAC P.
Q. E. D.

’ PROF. XXI. THEOR.
Si rationala ad nationale»: AB applica-

tur: latitudinam BC afin? rationalem, fini
AB, ad am applicatum off, langitudine com-
menfiira ikm.

. ’ Defcribaturex AB quadratum AD, quodfl
- rationale erit. Ergo AC 2’ AD; hinc ,, quia

AC: AD z 5 BC.: BD vel AB, etitôz BC ’Z
AB, ideoque BC * p. Q. E. D.

* Sabot.
o



                                                                     

LIBER ’X. :4,
’ «final. Hînc quod fub rationalî 8c irrationa-

Ii gaminent: reaangulum, irrationale efi. x r

PROF. XXII. THEOR.,
uod na rationaliôu: atantia alum cmën- !

fwgïilibjdr rec’t’ù huait AB, BC fontinatur ra- FigÈËÎOPÎ l V

éfaugulum AC irrationala afl ; Cf rafla lima e A
ipjum pattu: :fl irrationalir 3 vacnur une»: ,

Media. lDefcriptum enim ah AB quadratum AD
rationale exit. Et quia AB :: BD: erit BD .
6 BC. Hinc, quum fitBD: BC::AD:AC, g. l. a.
erit AD 7 nonZAC. Quare AC” ef’c (a, &:.;°à:f°’l°
méta, quae ipfum AC pareil", " ,eft ca. Q. "jugé: ,9:

E. D. . l hScbol. Media autem vocatur pmptetea, quod
îpfius quadratum eft reëtangulo AC aequale, 8.: ipfa
media proportionalis cf! inter AB, BC lutera.

1 * Rgl. etiam (il!) P6 éontemum, 8: fpatîum
came, quad media potePr, nuai-m nacarat.

L E M M A. a L ISi fait duaa "En lineae AB, BC: erit, w - . flop. Ç
prima AB ad fitundam BC, ita* quadratum X.
AD, uod fit a Prima, ad raflangulum’ AC
quad du dauba: "a... linai: AB, BC man.

tur. . yDefcrîpto quadrato ex AB,, compIeatur
Rgl. AC: ô: propofitio. manifefla crie ex 1. 6.

r * Sahel. Et ergo, VË ma BC ac! alun-am AB, ,
ira ABX BC adquadmum alterîusAB. ,

Q 4. . PROF.



                                                                     

24.3 EVCLID’TS ÉLÉMENT.

PROF. XXIIÎ. THEOR..
c hi D Quadfit a media A, ad ra-

’tianalem BÇ applicatum, lati-

, A tudinem CD rationalem,
’B’ A v if si BC, ad’quam- applica-

G mm (Il, longitudim: incom-
E manfiarabilem.

Foflît enim A Rgi. FG.

0. h)?- F Sed potefl etiam 9 BD. Er-
go FG:BD. Et quia vti’um-

que fpatium reâangulum 4’ efi: erit’BC: EG
g. f:- 3- :74 EF: CD, ac ideo BCq: EGq :4! m1:
.Ï ..I n; a. CDq. Iam quum v FE, EG fin: p e , a: ne?

hyp. etian P fit: erit * BCq z EGq, ô: hinc I3 EFq
ï Îïm z CDq. Quare, quum EF fit p,» erit"’ &CD

,. 1mn. p. Deinde quia FEE EG,-& FE : EG v z
FEq: FG: critl6 FEq nonzFG. Ergo quum

I a, i3. Io. EFngDq,& FGEBD: eritsCDq nonEBD,
’ ô: hinc la CD non i BC, quia CDq : BD :7

CD:BC. Q. E. D.

PROP. xxrv.’ THEOR.
Malin A tammcnfitrabili: B media M.

EAT ,B F------l Exponarur CD
P, ad quam appii-

, cetur Rgi. CE :a. 23. le. L Aq, 6c Rgl. CFa. hyp. val C I :1 Bq. ErgoIcor. 9. Ipq. L 6. & ’ED p’eaCD. Iam quiaë Aq g Bq, en; à CE

q le. Io. i CF, 51 hinc Quare 6&9 pà. fch. 12.10. a; et CD. Hinc patet a, CF erre p , 6;, quae
tu K. 1.0.. 2:. ipfum porefl, B mediam enÊ. Q. E. D.

i L 3 Corail.
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.Corofl. Ex hoc manifefinm efi, fpatium CF,

media fpatio lCE commenfurabile, medium me.
narn quaeipfum potefirBetiam mediafitmeceffe eü.

Sahel. Efi autem cum medii’s, ficut cum ratio-
nalibus, compararum. Aline mediae commenfu-
rabiles fun: potentia tamtam; aliae veto longitu-
dine, 8c ergo potentîa fimul. - .

” Et praeterea notandumiefi. hoc theorema
verum eflë, fine B mediae A longitudine 8: po.
tentia commenfurabilis fit, fine potentia falun).

PROF. XXV. THEOR.
ID B , . C Quad fia medii: Ian i-

, tudine camerfiraaiüîw
I 1- - A "En lineir AB, BC can-

A tinetur refluas-aluni ma-
; dium :fi. . rFiat ex ABquadratum AD, quod mediiim

erit, quia AB media efi. Iam cit DB:AB z
ne, a: BC:BD:ÂAC:DA: ergoAC (Ai-W
medio DA. Quare F AC medium efi. Q. **°°m*’l°’

E. D. .PROF. XXVI. THEOR.
uod na medii: attrait

E P D [ah-497;; mimenfiirabihliu: ra-
c B 6H: linai: AB, BC tontinent”

raflangulum AC val ratio-
’ A nale efl, val medium. ’

F I K - L 1 De’fcriban’tur ex iAB, BC
quadrata AD, BE, -quae me-
dia erunt. Exponatur BG P, A
ad quam Vapplicemr Rgl. m 45. L

l GH:AD; &adHMap- ’a, G l M N . plicetungl. MK : AC, a.

’ Q s i ad



                                                                     

25e EVCLIDIS ÉLÉMENT.

ad KN Rgi. NL:BE. Sun:
. a 14- L E P" D engaina, HK,,KL in dire-

C B 61mn, ôz GH,ANL media.
, Porto, quia FG z KN cit

A pyetiam PH, KL ° funt 96
’ 12E"? F HK L FG. Sed efi: ADS” BE,

ideoque GH g NL, 6:, quum

g. L a, fit CH: NL r: C PH: KL,a. 1o. le. - erit F H °’ î KL. Quare
” a m quum FH, KL fine p2: etit’

M N FH XKL p. Et quoniam
l DE: BC:AB:BP,&AD:ACze DE: BC, ôz AC: 3E2! AB: BP: erit

, AD:AC:AC:BE,ideftGH:MK:MK:
u. n. 6. NL, ac ergo, PH: HK z V HK: KL. Hinc
4’" gaie? la erit ôz 4’ HKq p, a; ipfa 76 HK p.- Ergo fi fit

x" ’ HKzFG, en:er id efi AC p: fi veto fit
a. n. ne. HK e FG: cric i AC medium. Q. E. D.

i PROP. vau. THEOR.
Medium-AB mnfiparat medium AC ratio-

nali DB. .C B Si Degas: fit DE p. Expo-
. ’ - natur p EF, ad quam appli-

a. 4;. I. A cetur"Rgl.FG:AB,&Rg-L
D PH :AC. Erit ergo KG

îlet ’3- 19’ E H G z DE, ideoque KG 9*; FH
Êcm’um’ vero à: F G emntfl media.

. 7’ 2p 1°. F Hinc’ï EH ô: EG fun: pEEF, .
3’ il. ’°’ K HG autemsefi: p Z EF. Qua-

a.lem.2;.!o. re EH 6 HG. Et quia EH:ê 1°’ W HG:ÏEHq: EHXGH: erit EHqê non z

. . EH



                                                                     

LIBER x. 25.
. EH x HG. [Sed quum EH, HG fint e: cri:

Eteflz (1.16.10.EHXHG. Quare SEHq-i-HGq non zzEH 3- l4- 10-;
xHç, a ergoiEHq-i-HGq 4-2 EHXHG a; fît
non: EHq -!- HGq, id efi,’ EGq noanHq
4- HGq. fifi veto EHq 4- HGq p. Ergo andain.
est, A efi ca, ac ipfaP-EG (a. Sed crac quo- no miche. y

que EG P. E. A. , ’ i
i Condar. Euidens eh ex oî’cenfis , fi fin:

dune reflue EH, HG e, elfe EHq -l- HGq non î

a EH X HG. .
a? Sahel Manifeflum alitent eût, rationale in.

perare rationale rationali, 8c rationale çum ratio-
,nali facere nationale ( par I. 8: 3. ax. tu ).

PROF. XXVIII. .PR ORL.
Mcdia: macaire , patenta falun!

tommmfiaraôiln, quae rational: can-
tintant;

a

. Ex onantur t dune rationales A, ,, m
A C. B D B 6,gtfiat5 A: C z C:B, necnons. :3.
- A: 3:0: D. Dico ceD eue, a: mediam’t Il 6.

vtramque, 8: C X P. i .
Nam quia ’r A x B medium efi, erit ô: a a. 1°.

Cq 9 medium, à: C media. Et quum fit A: g. ,7. 6.
B 2: C: D, ac Aie B: erit’ C e D. HÎnC «kimono.
&TD media efi. Praeterea quum fit permu; r. :4. Io.

.tandoA :C:B:D: ei*itC:B:B:D, ô:
Bq : C X D. Quare. 0b,Bq P " erît à: Cm9. deflxo.

X D P. E. D.

l .



                                                                     

:5: EVQLIDIs ELEMENT.  

PROF. XXIX. PROBL.
Mafia: bannir: poum fi.

la»: commenfurabiler, qua au.

dium tontinant. I
o, n, m. Exponantur 9 tres ratîOnales
2-11-65 k E, A, B,C,&fiatxA: D:D:
q” 1* 6’ AD B C E B, &4’B:C:D:E. DicoD,

E eflè quaefitas.

wifis. Nàm quia .A,B4p6,acAXB:’Dq:
a; n. 10. erifl Dq met-hum, &D media. Et quoniam
9-f°hJ°-’°-B: C:D: E, ac B e C:erit Dl8 e E. Ergo
7’ 1*" "’ E etiam7 media eft. ortenfum igimr dm,

»E medias G efl’e. 

Praetei’ea quia efi altemando B : D:C:E,
à inuerfe B: D : D :A, ideoque D : A:
C: E: cric DX E:AXC. Efi veroAX
C * medium: ergo à: DX E medium cil.
Q. E. D.

I L.E M M A I.
[munira dual mantra: quadrant , s’il v:

ex componüur nia»: quadrant: fit. ’

A ..... D.....C........B
Exponantur duo numeri plani fimiles vel

quadrati r AB, BC: a: fit vterque par, vel vter-
  V r que impala. Nam ablato BC ex BA, reliu-

3.’ :4. a: quemr’ par AC, qui bifecari pareil inD. Sed.
A 9’ ’ qui fit fub AB, BC ma cum quadrato ex CD

’ a a 3’ cit nequalis quadrato ex BD, 6: is qui fit (du
a. I. 9. AB, BC ipfe ê quadratus eflr: inuenti igitur

fun: duo quadrati, nempe faâus ex AB, BC,

’ à

æ



                                                                     

LIBER -x. ,5,
ô: quadratus ex CD, qui compofiti producunt
quadramm ex BD. Q. E. F.- i

Carol. DE: filnul pater, quomodo înuenian.
tu: duo numeri quadrati , quorum exceflbs fit qua-
dratus: fi nimirum AB, BC fimiles plani fumantur. ’
Sin dimmiles fumantur: garum: pari ratione ha.
beri duo quadrati numeri, qui fiant ex BD, BC,
quorum exceflùs fit numerus fui) AB, BC non qua-
drains.

L E M M A. a.
humain duo: qùadfato: mon in: v:

ex componitur non fit quzdratgù.

A..G..H.D.E.F...C........B
Faâis omnibus quae in anteœdenti Lem-

mate , ê: praeterea ex numero DC ablata vni.
tate DE; dico quadratum faâum ex AB pet ç
BÇ multiplicato vna cum quadrato ex CE non
efl’e quadramm.

Quum enim, fient antea, faâus ex AB, BC
fit quadyams, ô: hic vna cum CD componac
quadrarum ex BD: erit faétus ex AB, BC,vna
cum quadrato ex CE miner quadrato ex BD,
Iamfi fieri porefi; fit idem quadratus. Ergo
au: quadrato maiori quam quadratus ex BE,
au: minori, au: ipfi quadrato ex BE aequalis l
erit. Sed quadratus proxime maior, quam
quadratus ex BE, efi quadratus ex BD; à hoc ’
is- qui fit ex AB, 8C vna cum quadrato ex CE
miner dt oflenfus: ergo idem nulli quadrato
maïori, eo qui fit ex BE, aequalis elfe potefl.
Deinde ponatur aequalis quadrato ex 8E; ô:
capiarur GA duplus, mimis DE. Et quia

- AC



                                                                     

i, au. EVCLIDIS ELEMENT.
v.6.1. A..G’..H.Q;E.F...C. ....... B

’ AszDC: etitGC:zEC,&igitu1-lfà-
eius ex GB,BC cum quadraœ ex CE: qua-
drato ex BE. Hinc erit faâus ex AB, BC
aequalis faéto ex GB, BC, a: AB : BC. Q.
E, A. Quare AB pet BC multiplicatus cum
quadrato ex CE non cit aèqualis ipfi quadra-
to ex BE. Si tandem panas eundem aequa-
lem quadrato minoriquam quadratum ex BE,
yelut quadrato ex BF :4 fit HA z 2 DF 5 6c
erit rurfus HG r: 2 CF, a: ideo 0 faflus ex
HB, BC cum quadrato ex CF :- quadrato ex
BF. Hinc foret faâus exlAB, BC 4- quadra-
to ex CE z faâo ex HB, BC 4- quadrato
ex CF. Q. E. A. Ergo tandem pater, qua-

i dratum radium ex AB, BC cum quadrato ex
,CE’nOn quadracum die. E. F. l

PROF. XXX. PROBL.
Inuem’re du: "flamba; patenta): film: com-

mnfiarabile:, in: w maior plu: po u , quam mi-
ner, quadrato rafla: lineae i longitudim
commcnfitrabilh. -

. * Exponarur p AB , à fu-3.eor.lcm.z. manoir9 duo quadrati ou.
meri C, D, ira VtC --- D .

A B
non fit quadratus, ôz in de-

v c 9 . D 4 feripto fuper AB femicir-
culo aptetur AF, vt AFq

i a. cm, 6.». fit’ ad ABq vti numerus C-- D ad numerum

C. Iungatur FB. Dico faâum.
’ Quia enim AFq ad ABq rationem habet

numeri ad numerum, non autèm quadrati ad
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quadratum: erit ’ AF e AB, ideoque À AF, AB g. con". 1°.

(untpe. Sedquia C: C-D: ABq: AFq: à 6165on
cric connemendo." C z D: ABq: ABq--- AFq fg;
id eft’BFq. Ergo y] (ABq-AFq)’:BF 5: 471 1..

AB. Q. E. F. q 5- 9- 19-
PR OP. XXXI. PROBL,

Inuenire (baratinait: potmtia fatum com-
menficrqôila, ira w maior plu; M112, quam mi F; 4mm
mir, quadrnro "au: lineae longimdine in- X-
cammenfuraôilir. « .

Exponantur p AB, sa duo quadrati numeri
C, D°, qui nullum quadratum componanr, a. 1cm. a.

8: fuper AB defcribatur femicucuius, a: ’r fiat r.cbr."6. lb.
vti C-æ-D ad C ita ABq ad AFq, à: iungatur
FB. v Dico factum. a
A. Nain primo, vt antea oflendetur, AF, AB

efTe P 6. Secundo quia C-l-D: C :ABq : AFq,
erit conuertendo C 4*- D: D z ABq: ABq
...AFq id cit Bqu. Ergo V (ABq- AFq) b 3h 3- a:
z m: c non z AB. Q..E. F. I n15;

PROF.» XXXII. PROBL.
bannir: du: medùrpotcntla jà.

Iam cmmmjùraôiln, que: rational:
continent, in ’vt munir plu: pwît,

. quam miner, quadrnta rafla lima;
A C B fiât" Iongitudinc commfm-aôilir.

Exponanturî duae rationales A, B 6, ira vt r. go. 1°.
V (Aq-Bq);EA. -Sit” AXE :: Cq, à: 9 "- I3- 6-
31: C x 1).. Dico C, D elfe quaefitas. a °’ w b

x Nm
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z. .32. la.

du (ch. lem.

23- le.
q. lem 2340..
a. (ch. to. le.
p. 24. la.
in Is- i.0

a. 3:. Io,

, Nam-quia 76 A X B medium
cit: C media erit. Et quian
efl p: etiam Cî(D erit p. Quia

vemAzB: AXE: Bq:A C B D quCXDz!’ c: D; au
B: erit quoquefi D 6 C, ideoque emnt C à
D5 mediae 6. Denique quia A: B : C: D,
7 erit ,l (Cq-Dq) î C. Q. E. F. t

Similiter autem oftendetur inueniri pqfi
Jim: media! potentia [6114m comnenfiaraâda, 3’

continente: ratinait, in: Ut maior plu; 13W,
un»: miner, graina refila: lineae fifi incomo

menfurabilis gitudim 3.

L E M M A. q

G Si fuerint in? rafla: Il”
une AB, BC, CD in ration

C D aliqua: erit, w Prima AB ad
A . B tarifant CD,ita "ganglion
contantumqjùô prima AB 5’ media BC ad id
qu’odfitb media BC à tertio CD cantinttur.

A POnantur AB , BC, CD in direâum, &Idu.
camr perpendicularis AE : BC, ô: comple-
antur Pgra. EB, FC, GD, quae Rgla. erunt.
Et quia ergo BC z EqA z FB 2 GC, en:
AB: BC:f EB: FC z AB X BC: PC, fimi-
liter BC:ÇD : PC: GD z FC: BCXCD.
Ergo ex aequoflAB : CD r: AB X BC : BC

’XCD. Q. E. D.

PROF.
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:1101). xxxm. PROBL.

Inumire dan: media: primatie film ce».-.
ummfiirabilcr, quae medium contineant, in v: q
’maior pin: puffin, quam minon, «lundi-4:0 raflas
lineae fifi Iangitudine mmmmjùraôilir.

Exponantur’ tres rationalese b Il. la. à

A, B,C,itavt-J(Aq n-Cq)z 39.10.
A,&fiath:(AxB,&DÇ- 14- z.
x E; :- B x c: erunt D, E U” h

. quae me. q . q K a ’ V
A!) B E C Namquia A:BPE: eïÎts’DS. 58.10:
media. Et quoniam A: C z i A x B; Cx.. 1. 6.
B:Dq: DXE:*D: E: erit DÀEE. ’31???
Hinc D, E" fun: mediae 6 , arque J (Dq --. M.fci,,,°:..,
Eq)’ z D. Pater etiam , quia E B x C me. p. 24. Io.
dium efl, erre a D x E o medium. (2.13.12.. ” W "”

fichez".
Similiter oflenditur , "’ quomodo inùenian- °i°°m44°i

tur dime media: patentia film: commanfiirabi- r" 3h l”
la, 69’ medimn continental, in: w nanar plut»
l’a-gît, quam minor, quadratol rafla: lineae fifi

mœmmenfurabilis longitudine. I

I L E M M A. rf A ’ L Sit triangule»: raflait. i
a . , ’ alun: ABC, "au": M4

I D fin! angulum BAC, (9’
B k C ducatur AD perpendicuo’ i
’ F Iari: : dia) CB X BDfl

-:ABq, ÜBCXCD ’
z ACq, 5’ BD X DC z DAq, Cf darique
BCXAD z BAX AC.

R Nain



                                                                     

à"? .se;.

1. 31. Io.

a. 28. 6.

.4. a.
u). to.
1. 6.
lem. pr.
io. la.

. 31. 3.
.lem.18.lo.

l. 6.

1-30

suera?

in EVCLIDIS ELEMENT.
E A o Nam tres primes par-

tes huius propofitionis
D . patent ex corollario 8.6

B C &.ex 17. 6. Vltima de-
monfiratur , defcripto
Rglo. EC : BCX AD,.l a: Rgio.AF:BAX AC. Nam BC:-92A.

ABC: r AF. ’ Q. E. D.

PROF. XXXlV. PROBL.
[munira du: "fia: limai poteiitia incom-

mmfidmèiln, quae fadant compofitam quidem
ex infini»: qwdmti: rationale, refinnguhm
ocra, quadfiiô tontinetur , medium. I .

’ Exponantur 7 AB, BC
C pe,itavn((ABq---BCq)
F non 2A8. BifecemrBC

D in D, ô: ipfi BDq veI DCq
aequaie pgr. ad reâam

A E B .AB applicetur °, deficiens.
. -- figura quadrata , à fini:

AE, EB partes ex applicatione faflae. De.
feribatut fuper AB femicirculus AF B, ô: ex E
ducatur in AB perpendicularis EF, a: iungan.
tur AF, BF; quae arum quaefitae. .

Quum enim fit Bqui’à BCq: erit76 BE
nonZEA. Et quia AE: EBz’i’ BAXAE:
A8 X BE : " AFq: BFq:» cri; * AF æ BF.
Porto, quia AFq -i- BFq z fi ABq , AFq 4-
BFq ef’c p. Denique quia EFq :0 AF, x
E8 z 7 BDq, ideoque BD z EF, ô: BC z:
2 EF: eritABXBC::82ABXEF: "z

- . 4, AF
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AF X FB. Sed ABXBC medium’ eh: er- a. 32.16.
go à: AF X FB medium ë exit. E. F. 6.6". 34.1..

mon XXXV. mon.

faunin dua: raflai-V linon pataude in- Fig. pris.
emmmjùraôdn, qua: fadant compofitam j. xxn
de»: ex ipfizrum quadrati: medium, niât;-
gulum un, quad filé ipji: continetur ratio- ,

Wh. ’ , .. Exponantur AB, BC ” mediae 6 ô: ratio; q. 3:. m .
nale "continentes, ita v: yl (ABq --- BÇq -
non a AB, ô: reiiquafiant, ut in praecedeng” A
te. Brun: AF, FB quaefitae. ’

Nàm quia AE9noanB: erit &’BAXAE- .9. :9. la.
non E-ABXBE, ideoque* AFq non z BFq, fi L 5. 3: I
a: propterea AF æ BF. Et gage: AFq
BFq :- ABq mediumA eflë. Denique quum a.fcli.zz.io.
BC :2EF, &hincAB XBC :FzABXP.L6.
EF : erit AB XEF p, vtpote rationali ABX
BC Commenfurabile’. Eggo ô: * AF X BE,. [chum

eflP. Ü . .mon XXXVI. mon.
.Inueniçe du: "au lima! patentât imam»

Menfuraôiln, quae faciantû’ compofitam ex
ipfirum quadrati: medinm, Ü’refla aluni,
quodfid cominetur, indium Cf .4 un in-.
cmmfitrdilc remplira ex quadra-
tir.

R a ’ Ex-



                                                                     

i me) EVCLIDIS ELEMENT.
a

’ z. 33. ,9. v « Exponanturg duae mediaee,
AB, BC, medium continentes,
ira vt V (AB -- BCq) non z
A3. Reliqua fiant vt in prop.
34.. Dico AF, VFB eli’e quae-

litas.
A Nam AE non z° E8, ideo-

que AF æ BF. Et quoniam
B D C ABqtmedium ” ePt: AFq 4-
Fquedium elfe patet. Porto quia AEXEB

’t-lgnï’lf ç?! Bqu’Ë EFq: erit ABXBC z: z ABX
a corrum. gaz ideo’ medium erit A13 XEF, à: propret--
1. Icm.34.lo.-fà;lkçntiam7 AF X FB. Denique quia AB non
32"::- z me, a: BC z" BD, ô: hincAB magnai);
x: , .6. a; eritx ABq non E ABX BD. Sed AB XBD

I!- l°- -:ABX EF:AFXFB, &AquAFq
i -i-FBq. Ergo AFXFB non z AFq-E-FBq.

Q. E. F. I i* Sabol. Ex bis manifefium cil, quomodo in-
ueniri infini du: andine Iongitudine (’5’ panaris

I ’incommtn ursbiln. Fa&is enim omnibus, que
in propontione iulI’a funt, & capta infuper G me-
dia proportionali inter AF, BF: emnt G 8: ABme- y

A a. i7, a, diae Œ. Nain quia Gq 24’ AF X BF media:
cri: G media, 8c Œ mediae AB.

.. .9. ... «r

5-. lek. 32.10.

’ Principium Senariorum pei- compofi-

i l tlcnem.mon xxxvn. THEOR.
’ Si dune rational" Forum): film: comcnfm

même: AB,’BC pomponantnr: tout AC irratio-
mali: :rit. Vocnur «un»: ex binis nominibus.

a - a Quia
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Quia enim AB GBC,erit z ABXBC’ u. COI.I7.’D.

non Z ABq 4-801, ô: proinde z AB X
. B BC-l-ABq-l-BquflACq nonz’YABq p. 4. a.

- ’4- BCq. Quare quum ABq 4- 1,301 8 ZIEZÉLZ’...

i fit P: erit ACq ’ (1:1, 5C g AC (la. a.fch.lz.io.

C E. D.. Ç.Ii.de’f.io.
PROF. XXXVIII. THEOR.

F” Si d’une media: potentia fi-
A . B C Iam commenfiiraâile: AB , BC
campanantur, que rational: continent .- (tout
AC ,irrationaii: crin Vœflur autant ex binis I

mediis prima. q rNain quum lit ” ABq -l- BCq non E a AB X "son 27. I...

BC: ont ABq-I-BCq-i-z AB X BC 2. ACq 3. I7. Io. &
non:3 ABXBC: hinc’Acq La, &ergoAC’ [mm -

a. Q. E. D. .1 la [2.19-
* . PROF. XXX’IX. THEOR.

A, B C! Si duac’medilepo- I .
D . fifi G initia filant commen-

fiirabile: AB, BC
componantur , quae
medium tontinant.-
rota irrationali: erit.

a . Vacant» autem ex bi-
E ’ K nis mediis (ecunda.

Sir DE p, 8: fiat ’° Rgl. DEP:ACq,, &Rgl. m 49 a
DEK z ABq 4- BCq. Ergo Rgl. HF 2’ zzfâ’ïê’wo.

ABXBC. iEr quia ABq, BCq mediaP lunt, u. i6 Io. a:
ac proprerea ABq-l-BÇq medium * eli, me- CPT-24» w.
dium vero eli a: AB X 8C5: erit intrumque a Mm

i R 3 e ’ Rgl.



                                                                     

x

U0 Col 2*: [Un

c. a). le.

g. cor. a]. ID.

a. lcb. la. Io.

f. 7. I0.a. Ch.2l.l°.
q.u.def.io.

z. 22. 15.3;
fch.13. Io.

à. i7. no.
0-10. dcf. le.

26: EVCLIDIS ELEMENT.

A B C k Rgl. .DK, HF’ me-
D J.I’--Î G dium. Ergo EK,KF

emnt 7’ P. Sed quia
AB e BC; erir ABq

-l-BCq non :ÆzAB
l X BC, id eli Rgl. DK

non z HF. uare
E, K F eliEK nonzlgFJzideo EK, KF p e ’ funt, 6:7 DG vel EFaa.

Pater ergo DF elfe " (a, 6c ipfam AC 4’ ca.

l PROF. XL. THEOR.
A B C Si du: relia: lineae po-
’----I tamia incommonficrabile: AB,
BC componantur, que fadant compofitam
dam ex ipjarum quadratir rationale, quad ou-
temjfiib continetur medium: tata rafla li-
noa AC irrationalir erit. Vocatur autan ma-

ior. lNam AB X BC non :76 ABq -i-BCq. Er-
go z AB X BC -I- ABq -l- BCq: ACq non
z 4* ABq 4- BCq; a hinc” ACq ca, ac AC

Q. D.
PROF. XLI. THEOR.

A B C Si du: "au lineae 120--
I-- tamia incommonfitrabile: AB,

BC componantur, quaefatiant compofitam
4 n dom ex infini»; quadrati: modium, gronda- e

nm [lib oontinatur rational: : tout rifla
Iinea’yAC irrationali: orin Vocatur arum rac
rionale ac medium potens.

Nm,
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’ Nal’m, quia ABXBC non 2* ABq-x-BC’q, &(ù.,3..°.

ideoque ACq mon z r3 ABAXBCi ’erit ACq a: 2:. à?
ca v, ac ergo AC. ca. Q. E. D. n 3’ g; 3;.

7. Io. defaa.

PROF. XLII. THEOR..

. Ar IB C Si âme "ficelâmes po-
]D G K tamia inmmmmfizrabile: AB,

  V BC êompanantur,quacfiniant
campojîtum ex ipfirum qua-
drati: medium, Cf updfizô

’ i continetur m ium, 59’
E F H adlmc incommenfumbile com-

pafita exlipfàrum quatrain Iam "(En linga
AC irrdfionali: "il. Voutur autan bina me-

,dia potens. n
Exponatur p DE, a fiat? RgI;DEF:ABq 3;"; h

4- BCq. 8c Rgl. GFH z 2 A8 XBC. To-j. 4. z.
mm ergo DE ’ r: ACq, sa Ê DF medium, 4mm?"-
ideoque" EF p. Eadem ratione PH p. Sed a Ëfim’
quia DF non (5’ GH: eritEF non En EH, 5: l. Io. 10.  
ergŒEF, EH P Garant, arque * EH c9. ex bi- c: f;
nis nominihus erit. Hinc, quia DE p, efi DE].A NLÀEÉ a.

xSclmL At veto diffas Nationales van tangua
modo dîuîdi. in re&as fineas, ex quibus compo.
nuntur. 8: quae propofitas (finies continuant.-

mox demonfl’rabimns. .

R 4 , PROPV



                                                                     

264. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROF. XLIII. THEOR.
fine ex fini: nombüh:

A D C B ABadvnumdumaxatpm-
314m C diuiditur in nomi-
na AC, CB.

Si negas; diuîdatur etiam ad D in nomi-
na. Sed nequit efTe DB :: AC. I Sic
enim foret BC z AD, ô: AC: CB :BD:
DA, hoc cit AB in D fimiliter foret dium: ac
in C; id quad non ponitur. Quum ergoAB
in partes inaequales ad C,&Dfe&a fit, quamm

3,4,fch.ç.’. maior fit AC: ’ erit 2. AD XDB -- 2 ACX

CB z ACq-FCBq- (ADq-I-DBq). Sunt
f. hyp. 8: autem 5, ACq, CBq, eADq, DBq p , ideoque
t si” ACq CBq, 6c ADq 4.- DBq ° diflërunt ra.
gr. 37, .0. & tnonah. Quare à media 2. AD X DE ac a

22. Io. AC X CB’ diffèrent rationali. E. A. f
b 17- le,

PROF. XLIV. THEOR.

A B.
Que ex lima- mediis prima AB 4d mon

damant FMI"): C diuiditur in nomina AC,

C B. - t. 38.10. Si negas, fit A8 etiam in D diuifa in alla
nomina AD, DB, quae erunt ’ mediae E ê:
continentes p. Sunt veto a: AC, CB ’ mediae
rationale continentes, a: diferentiae inter z
AD X DE ê: 2 AC X CB :7 difi’erentia in-

:ë’a ter lÎummam ACq 4- CBq 6: fummam ADq
ont: 24:10. -l- DBq. Ergo erit haec difi’erentia V ratio-

nale fpatium. Q. E ; AV;

1. 4. (ch. 5. a.

DROP.
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PROF. XLV. THEOR.

A D C B au" ex étui: mediz’r jà.
W tamia AB ad vnum damnantE . M H N punéîumC diuidimr in nomi-

na AC, CB.
Si negas, diuidamretiam

in D, &fit AC non aequalis A ’
F L G K ipfi BD, fed ea e. gr. maior.

Ergo tam AC à: CB, quam
AD 8l DE funtx mediae 6 ô: media continen- x’ 3,. m
tes; ac ACq -l-CBq Di’ ADq -I- DBq. Ex- 4’. 3.1"ch.5.z.’

ponarur P EF, ad qualm applicetur Rgl. EK:
ABq, 6c Rgl. EG:ACq -l-- CBq, ô: Rgl. EL
: ADq-lr-DBq. Ex quo fequitur Rgl. HK
:0 2 ACXBC, a; Rgl. MK:2 ADXDB. .., 4; .,
Quia autem mediae 6 funt AC, CB: erit EG’ in °°’-14-I°.

medium, ideoqùe BAEH p E EF. Eadem ta- a. fifi)?”

tione HN cit p e EF. Verum AC E CB,
6: proinde ACq 4- CBq id efl EG non Z 7 7°°°’-37-1°-

ipfi 2 ACXCB id efl ipfi HK, à: ideirco EH
non E HN. Pater itaque EH, HN efTe P e,
6c ergo 3 EN (à ex binis nominibus, à: diui- a. 37. un.
111m in nomina in punéto H, Sed codem mo-
do oflendetur, EN etiam ad M diuifam eflè
in Inomina. Neque tamen eft MN z EH;
quoniam EG : ACq -I- CBq ) ADq -i--
DBq D 2 ADX’DB z MK. Ergo EN quae ex
binis nominibus ad duo ’punâa in nomina di-

uifix çfl. E. A’. i
a 43. le.

R s PROF.
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266 EVCLIDIS ,ELEMENT.
" ’PROP. XLVI. THEOR. A
A D C MaiorAB ad idem dm-
P-----*--”---’ taxai pnnéînm C diuidürr

A B in nomma (AC , CB.
Si negas: diuidatur ad aliud puné’tum D in

nomma AD, DB, ab ipfis CB, AC diner-
Ê’ "i n fa. Eric ergo’ ë ACq-FCBq p, item ADq

47DBq p, media veto erunt AC XCB,
ô: AD X DB. Proinde, quum ACq 4-

gfchiïm- CBq - (ADq 4- DBq) v fi: p, : 921m
"* ° 5* x DE -- 2 AC x en; erit diferentia in-

ter media AD X DE ô: AC X CB rationale
h ’7’ 1°. fpatium. Q. E. A’. g

l PROF. XLVII. THEOR.
w ID C Rational: a": modéra»

A--’--V-*.-fi---Bi poteur AB ad imam du»
mon P101314"! C diuz’ditur in’mmina AC, CB.

Si negas, diuidatur etiam ad D. . Erunt
’h 4’. m ergo ACq 4i- CBq, à: ADq -l- DBq media”,

fed AC XCB, ac AD XDB mtionalia. Qua-
A [ch-5.: te, quum ACq -l- CBq -- (ADq 4- DBq)
"135,. 27.10: 2* 2 AD XDB- 2 ACX CB, haec autem
v. :7. 1°. difiërentiafl fit p: erit à: illa p. Q. E. A5

PROF. XLVIII. THEOR.
A D C I B Bina media patent AB ad

. m vnum damant punflum C
E , diuiditur in mina AC, CB.
Si negas,.diuidarur adam- in nomina AD, DB, diuerfi

ab illis, ita vt fit e. . AC
F L G K S DB. Ad mionaIÎÏn EF

appli-
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applicentur Rgl. EG z ACq -I-LCBq, EK : r
ABq, &-EL:ADq -i-DBq. Ergo HKzi 5- 4. a.
z ACXCB,&MK:2ADXDB. -Sed
quia ponitur° ACq-l-CBq medium,erit&EG a. 4:. ne.
medium, ê: proinde -* HE P. Bodem argu- in Il. Io-
mento HN cit p. Quia veto à: ponitur ACq I
-i-- CBq non 2’ 2. ACXCB: erit EH non z: g. ne. no. 8:
HN. Itaque EH, HN emnt p 6’; ô: EN ex a. risban.
binis nominibus efl 7, atque diuifa in nomina r, ,7, le.
in puuâo H. Atqui fimiliter oflendetur, quia
6c ADq 4- DBq nec non AD XDB media
non z ponuntur, eandem EN etiam ad M in
nomina diuidi, ita vt MN,EH inaequalia fint.

Q. E. A". m ’9’ m
DEPINITIONES SECVNDAE.

e 1. Expofita mtiùnali, ô: quae ex binis no-
minibus diuifa in nomina, cuius mains nomen
plus poflit, quam minus, quadrant-o reâae li-
neae fibi longitudine commenfurabilis: fi qui-
dem mains nomen expofitae racionali com-
menfurabile fit longitudine , rota dicatur ex
hui: nominiôm prima ,- I

2. Si veto minus nomen expofitae rationaii
longitudine fit commenfurabile, dicatur ex
lainât nomim’ôu: fez-muid ,-

3. Qu’od fi neutrum ipforum nominum fit
longitudin’e commenfurabile expofitae ratio-

’nali , vocetur ex M715: nominibm tmiæ.

4. Rurfus , fi mains nomen plus point; ’
quam minus, quadrato reâae lineae fibi lon-
gitudine incommenfuxabilis: fi quidem main!

nomen
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nomen expofitae tationaii fit commenfurabiie
longitudine , dicatur ex En? nominiôu: gur-
u ,- A

5. Si vero minus , dicatur quints ,-
6. Quod fi neutmm, dicaturfi-xtn.

PROF. XLIX. PR ORL.
Inuenire ex fini: nominibu: primam.

ç, ce... un, A 12 . B 4. Exponantur 4’ duo nu-
L 30- 1°. CT- meri A,B ira vt A-i-B ad

...-a--.-D B quidem habeat ratio-
G.-.... nem numeri quadrati ad

quadratum, fed n0n ad A. Exponatur quo-
z. cor. 6.1:). quepC, à: eiZDE,& fiatK A-i-B:A:DEq:

- EFq; erit DF quaefita.
. Nam quia ratio numeri A -i- B ad A non

*- Nul-"- efi ratio quadrati ad quadratum: ’etit EF E ’ o
5: ÏiiiÎÏm DE E: quia DE p citiez erunt DE, EF p5;

ôz idcirco DF erit’? ex binis nominibus. Por-

ro quia A-1-B: A:DEq: EFq, 65 A-i-B)
ë.fch-16«s- A: erit DBq y EFq, a: DE x BF. Si: Gq

: DEq --- EFq. Et quia eft conuertcndo
A-i-B: B:DEq: Cq,: erit.G id eft J (DBq

6- 9233!. --- EFq) il DE. Efl veto etiam DE z C.
1’ e ’ ce Ergo DF cit ex binis nominibus ê prima.

E. F. .PROF. L. PROBL.
Inumir: ex hui: nominiôu: ficwtdnm.

a. cor. lem. A 12 ..B 4. . Exponantur’îduonu-i
1.3°°l°- C meri A, B, ira vt A 4-3

D E F ad B quidem rationem
G I habeat .numeri quadra:l

’ a
i
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ad quadratum, non autem ad A, 6: fint C,
FE p z, a: and A: A 4- B z FEq: EDq.9.cor.6.Io.

Erit FD quaefita. .Quoniam enim ratio A -l-- B ad A non efi
quadrati numeri ad quadratum: exit ’ ED En fch. ".10.

iFE, a ergo’ erunt BD, FE p e. Ex hmm Mm
ergo nominibus erit F D. Praeterea veto quum,
0b A ( A -l--B, fit FEidA ED, à: fit inuerfea. (ch. 16.5.
A -I-- B: A z DEq: FEq, ô: canner-tende A -
r-F-B: BzEDq: EDq-FEq;,pOfito Gq: .
EDq - FEq, erit G id cit V (EDq --- FEq)
[P ED. lift autem ô: minus nomen FE z C. p. p. Io.
Quare FD cit ex binis nominibus ,fecunda’.”’-d°fi (et.

Q. E. F. , iPROF. LI. FROBL.
Innenire ex fini: nominibu: tertiam.

A n. .v B 4.. Capeg tres numerosA,;. un. lem.
C 8. B, C, talesivt’ A-i-rB ad B L 3°- 1°°

D . r quidem rationem quam
E*.F-G drati’numeri’ ad quadra-

F l tum habeat, non autem ad ’
’ A,Cverp ad neutrum ip-

forum A, A-I-B talem habeat rationem. Accipe
PD, &faéC:A-i-B:’Dq:EFq,&A-h-B:A I. cor. 6.19.

:EFq: FGq. Erît EG quaefita. j .» - k .
Etenim quia ” D e EF, &* F G e EF, 6: hinc r. mi. "Je.

EF, FG p film, erit EG ex binis nominibuls e. Et 9’ 37. ’°-

l.quum fitC:A-i-B :Dq: EFq,atque A-I-’ A
B: A :2 EFq: FGq, ideoqueflex aequo 0: A
:gD’q: FGq: erit’ FG non ï D. Sedvôc EFV- 9. Io.

non z D. Ergo neutrum nomen EF, FG z p A ,
D. Deinde quia A-i-B )A,e.rit’ EFèFG. r. (ch. 16.5.

y " Si:
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Sit autem Hq :: EFq --- FGq. Et quia cil:

à. 9. 1°,, conuertendo A 4- B: B : EFq: Hq , en: H
madéfie. id efl V (EFq-FGq) E7 Quare " EG

’ cit ex binis nominibm ter-ria. E. F.

PROF. L’II. PROBL.

v. Infini" ex finir nominibut quantum.
9. cor. lem. A Io. B 6. Saine 9 duo numeros A, B

l’3°-l°. Ç ira vt A -l- B neque ad A ne-
D-.;..,....F que ad B rationem quadrati.

E A numeri ad quadratum habeat,
- G".- . 6: expofitae p C fumezDE,

a. sans». ô: fac 76 A -.l- B: A z DBq: EFq. Erit DE

. quaefita.W’fildt’fiôr Nam erit4’ DE p,’ôz EF 6" DE, ô: ergo
23:53:13; etunt DE, EF’ p e. Hinc DF erit fi ex bi-

. p. 37. 1°. nis nominibus. Porro quia A-i-B D» A, exit
v "r- fch-w. a DEq y EFq. sa quDEq-EFq. Ergo

r quia conuertendo A -l- B: B: DBq : Cq, non
3, 9, la, eritG id dt J (DBq ----EFq) a z DE. Ed:

, t. 441:5ch autem 6c DEEC. Ergo DFJ efi ex binis no-
minibus quarta. Q. E. F.

PROF. LIII..FROBL. -
V mg. pop, . [menin ex bina? marimba: quimam.

1mm- Expofitis numeris A, B talibus, quales in
praecedente erant, ô: rafla p C, fume FE (C.

i à: fac A: A-i-BzFEq: Equerit FD quae-

, ’ lita;,5- Èhdflf-Ig’ Etenim eritËFE 9,81 ED 6* FE, ideoque9

(chfnïmr FE, ED enim p E. Hinc FD erit ex binis*
n 37- ne. nominibus. Dein quia cit inuertendo A 4- B:

* A:
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A:EDq: FEq: erit EDq’D FEq. Sit’EDq m ML .6. 5
----FEq z Gq. Connertendo igitur erit A ’
-l-B: B z EDq: Cq, à: propterea G id efl:V’
(vEDq-FEq) non (AED. Sed’efl: quoque A. m
FE z C. Ergo FD crin" ex binis nominibus in 5- def.fec.

quinta. Q. E. F. . x
PROF. LIV. PROBL.

Innenire ex fini: nominiôu: flattant.

A 16. B 4. Exponantur duo nu- .
C 12. meri A, B ita’ vt A-l- B 1.2:!an

’ D . ad neutrum habeat ratio- "finîm-
E...-.,---G nem numeri quadrati ad
q H ’ F quadratuim. ô: alias C E a n. ML

’ non quadratus, qui nec 41.8.
ad, A nec ad A --l- B rationem quadrati ad
quadratum habeat. Exponatunetiam rationa- A
lisD, &fiat’CzA-i-B :Dq: EPq, &Alconam
-i- B: A z EFq-: FGq. Erit EG quaefita.

Erit enim" EF a D, aux; e EF, ideormfchqude.
que, quum D p fit, EF, FG p 6 erunt. Pro-
ptereae EG erit ex binis nominibus. Et quia ç; 37. 1.;
A -i- B ) A, erit EFq r D FGq. Sic EFq flfch i5. 5*
-- FGq z Hq. Iam conuertendo ePc A 4-
B: B r. EFq: Hq. Ergo H id efl: V(EFq;-1
FGq) nén z î EF. Et quia ex aequo C: A 1. 9. le.
:Dq: FGq, erit F66" D. Ergo neutrum, ’- S-dma.
nominum EF, F G E D. Quare EG vefl ex bi-
nis nominibus" Texte. Q. E. F.

15M-



                                                                     

17: 4 EVICLIDISCELEMENT.

  LEMMA"K ’ a c si duo quadrant AB, sa
ponantur in, ut DE fit in di.

D B E radium BE, Cf complu-
tur AC parallalogrammum:

A’ F H ’dicooAC quadratum 502, à
inttr quadrant AB, BC re-

flangulum DG medium cf: proportion]: , item-
z que inttr ipfa AC, CB-medium Je Proportiona-

le DC.
I’ Quia enim DB, BE in direflum funt: crunt

fin. l.
à: F8, 8GO in direûum. Et quia DE :FB,
61 BE z BG, erit DEzFG. Sed quum AC
pgr. fit, erit AH:KC: DE, à: AK : CH
:FG. Ergo AC aequilaterum efl. Sed à

z.fch.29.’ z. réâangulum 96. Ergo AC efl quadratum. Se.
ù -- 6- C eundo, qùia AB: Dqu’ FB’: 36:03; BE

i: DG: BC, pater DG efTe medium propor-
tionale inter AB,JBC. Tertio , .quia AC:DC
:«P AK: KD z KC: cc z DG: CB, pater
AC, DC, CB. Q. E. D.’

OP. LV. THEOR.
F Sifpatium ABCDTM-

Dtineatur filé ratiomli AB
a” ex biné: nominiôm pri-

ma AD: "En: lima-fin:
tium ABCD poteur irra.

L C tianali: off; quae ex Mm)

PR

.A’  ,6 E

" H K
(L nomim’ôu: dppdlatur.

* , Diuide AD in nomi-M Nu. 1. deifec.

CM

na ad E, ôz fit AEDED.
ErgOFAE, BD p E,&J

C-(AEq
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(ABq --- EDq) î AE, ô; AE z AB. Bifeca
ED in F, à: ad, AE applica Kg]. :EFq, au
deficiens figura quadrata. Fiant ex applica- A
gione partes AC, GE. Ergo AG X6E:*u.x.dcf, fac.
EFq, &z AG z le CE. Duc ad AB parallelas 9’ W l°v
GH, EK, FL, à: .pone quadratum SN z AH,
81 quadrarùm NQ r. GK, ira vè MN, NO
fint in direâum, à: complè Pgr. SQ. Ergo” 1!- Iemmt

MOq, 8l SN, MR, Atqui I [mur
quum fit AGXGEzEFq, ôz érgo AC: EF
321*211: GE: erit AHEELz-ÎJ ELN: CR, id efl a. ,7. 6.

SN, EL, NQ. Ergo EL 2 MR. h Sed o. n. 6.
A FC:AEL:MR :C (3P. Ergo torum AC 4’ 43- L

:toti SQ, ideoque reâa M0 potefl AC. Et
quia AG z GÉ: emnt AG, GE z ” AE, ergo

, ôz ipfi AB; à ergo AG, GE erunt p, ô: ob id
AH, GKs P. Quonîam igitur 8c SN, NQ P 9. ne, le.
funt, erunt MN," NO p. Quia veto A15:
AG, ô: ED z EF, Ted AE non z ED: nec erit
AG E A EF. Ergo AH non z x EL, ôz SN:. 13. Io.
non z MR. Hinc, quia SN: MR : MN: m m 1°-
NO, non erit MN E ” NO. Quare MN, N0
erunt E, à: M0 id cit J AC ex binis nomiç

A nibus exit. E. D. .

q. 16. le.

s .PROE
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mon LVI’Z THEOR.

. Si miam ABCD con-A E F Djinn-Êtrfilô rationaliAB
G Cf exfiini: nominibw f:-

cunda AD: rafla lima
H K flattât": ACfotenr irra-

B T R L C rionali: efl, qua: ex binât
(L mediir prima ’dppellatur.

N O il VIisdem enim couffin-Â
A N ais, quae in praeceden-

te, eodem modo oflen-
S P detur M0 poflè AC; à:

* " conflabit etiam, AE,ED
efTep E, &z ED (AB, à: AG Z GE. Quum

A reh,.4..°, ergo A AE G AB, ô: AE (F vtrique ipfarum
14- 15. toc AG, GE: «arumA AB, AG, GE P E, ideoque’

AH, GK media; a: proinde etiam quadrata
, midi-2m SN, NQ media emnt, &MN, NO mediae’.

a "” 1°° Dein 0b AG z GE, en: AH zêGK, id ait

SN z NQ, vel Mqu NOq. Sed quia AE
i AG, ô; ED (EF, non tamen AE Z ED:
nec erit AG z EF ; à: hinc AH non (gril,
vel SN non z P0, ideoque non erit MN 25
NO. Erat autem M Nqî NO q. Quare
MN, NO fun: mediae 6. Denique 0b BD i

L n. la. AB, erunt ’ EF, AB p z, ideoque ” EL 9,8:
m go. 1°, proinde MR :MN X NO p exit. Ex qui-
1’- 33- l°. bus omnibus patet M0, id cit V AC, effeeex

binis mediis primam. E. D.

PROP’
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PROF. LVII. THEOR.

Si atium AC comineatur nô rationali AB .
Cf efbini: nominiôu: tortiaQD: rafla linon

atium AC on»: irrationali: (fi, une a e1-
Êtur ex binai, mediirficundtl. q PP

Iisdem çonflruûis , quae in prop. 55. eodem

mode, quo antea, patebit, eflë M0 z!
AC,& MN, NO medias. Sed quia p ED non
efl: z f A B, EF autem z BD, ô: AB z. EKn. hyp.
erunt EF, EK f) E, ideoque cric EL z MR
medium 7. Bit autem MR :L-MN X N O.Tif°hn23-ï°’
iErgo J AC efl: ex binis mediis fecunda ". w 39’ m

Q. E. D. .PROF. LVIII. THEOR.,
Si AC icontinmturfiô rationIaIiçAB Fig. "op.

89’ ex 61m: nomzmâu: quarta AD: refît; [mon LV1.

fintium AC poum irrationali: (fi, quae vota-

tur maton kQuoniam AD eft ex binis nominibus quar- l
ta: 4’ erunt AE, BD P G,’& V (AEq---EDq)ç.4lagf,rec,

non erit z AE, AE veto z AB. Bifeca, ED
in F, à: fac omnia quae in prop. 55. Confiat
ergo M0: ,l AC, 6:76 GE non z AG. Hinc x. 1;. ne.
GK non Z 4’ AH, id efi: ” NOq non z MNqfii” ’0’ 6;°&

ideoque MN æ NO. Porro quia p AE z a, Lima;
AB: erit AK : AH 4- GK z 9 MNq-l-
NOq rationale ". Denique quia AE E AB,; ce. le.
de ED z EF, non autem AE z ED: nouerivefi- 1°-
EF z AB vel EK, ergo erunt” EF, EK p e, a 3’; ;,,°fï;f’"

ergo EFXEK":MNXNO erit medium a. a. 4o. au.
Vn.de patetV AC eiTei irrationalem maiorem.
Q. E. D.

S 3
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PROP.- LIX. THEOR.
---1 Sifzm’um AC comi-

A ’ F Drzenturpfiil) rationali A3
G E Ü” ex finir nominibu:

quinto AD: rafla lima
H K finition poum irrationn-

B T R L C li: ofl, quae voL-atur n-
a Nom]: 59’ medium patent.

Conflruêtis iisdem,

M N O iterum confia: M0 :,l AC, 8c M N se N0.

’ S P Porro, quia BD cit mi-
nor portio ex binis n0-

i aidez (ce. minibus quintae, efi BD i ë AB, non autem
a. 1;. 10.. 8c AE z ED, fun: tamen AE, ED, AB p. Ergo
fmif’ n AE, AB p e. Ergo AK :9 MNq-i-NOq
.. 22,. Io. medium’ erit. Denique, quia EF,AB Pi, erit
a. 2°. ID- MN X NO r; 9 EL A rationale. Quapro-

pter yl AC erit irrationalis rationale ac me-
» 41. la. diumA potens. Q. E. D.

PROF. LX. THEOR.
Sijfiatium AC contineatur [il]: rationali A8

a” ex fini: nominiômfixta AD: quuejfiatiuin
AC pateji rafla [bien irrationali: off, quae vo-
catur bina media poum. A

Confiruâis iisdem, qune fupra, pater efl’e
a. 6 dama, M0 : f AC, &MN Œ N0, «à: nec AE nec BD
v- feh- il. 19- E F AB, itaque AE, AB P 6 ’, &MNq A-NOq
Îfcï’ïîo. z àAE)(ABmedium °. Et , quia E F2151),

non autem 5K z E1), emnt V EK , EF p e,
ideoque MNX N0 :5158. X EF ’medinm’

erit.

me, prop.
in;
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eiit. Porto , quia AE non ZF EF, erit MNq 4-
NOq non: MR. Quare MOAirrationalem elfe in 4” "Î
bina media potentem T pater.- Q. E. D.

L E M M A.
A B Si rafla liner: AB in*----D’,--ê-** Forum inalqualo: AC, CB

ficctur; ipjàrum partium
quadrant ACq 4-CBq maiora flint raflangulo
2 AC X CB, quad bit fiib diéîi: portion: con-

tinuum V A ’ ’Bifecemr enim AB in D: ôz erite AC X9. 5’ 2

CB -i- CDq : ADq. Hinc z AC X CB ç
2 ADq, 5:, quia ACq-i- (:qu 2: 2 ABq-i.” 9- ”
2 DCq, ACq-i- CBq A 2 AC X CB.

PROP. LXI. THEOR.
B I F godronna n’a: AB,
. . I une efl ex fini: nomini-

C D K M N 214:, ad rational"): DE
- s. applicatum Iatitudinem ,

E DG finit ex oint) nomi-
A HL o F nibmprimam.
Si: AC mains , CB minus nomen même AB.

Fiat Rgl. DH : ACq, à: Rgl. KL ::. BCq.
Hinc erit MF z r z AC X CB. I Bifececur 1-. 4. 2.
MG in N, ô: ad ML ducarur parallela N0,
Ergo M0" : NF : ACXCB. Sed, quia a» 36. I-
0 AC, CB fun: p e , emnt ACq, CBq P Z, Z: l]:
ideoque ACq -l-- CBq 21’- vtrique ACq, BCq. A
Quoniam ergo ACq-iv-CBq, id efi DL, P,J,.fch..,.i., ,
eiH’: exit DM p" à z DE. Dein quia AC, æ. 2L ne;

" S 3 CB
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RI r. CBP6,erit MF medi-tu.fch.:3.io. . . nm æ, à proinde MGfiP
9’ 33e "2C D K M N nonZMLvel DE. Qua-

re , quum DM P &ZDE,
7’ ’3’ i ’°’ i emnt DM , MG P 67,6:

a 37’ w. E , DG erit 9 ex binis no-A HL O P . . .. minibus. lnfuper, quia
Mem.;g.no.-:-:-’ ACq. AC X CB. CBq. ideoqueë-DH.
ë 68 M0,KL, erît DK: MN:? MN: KM, ôter-
"7’ ’L go DKXKMzëMNq :àMGq. Quia

v. Io. m. veto ACq g CBq , 6: inde DI-I ï KL: erit DK
9.1em.hui.î" KM. Et quia ACq 4- CBq 9 A 2. AC

XCB, ideoque DL A MF: pater elfe DM
1.18. Io. ) MG. Ergo ’ J (DMq-MGq) X DM.
audaim-Quare DG eü ex binis nominibus prima î

Q. E. D. v -
PROF. LXII. THEOR. .

Fi ..andratum du: AB, qua: a]! ex bini: me-
g’ "op. dii: prima, ad rationalcm DE 4 licatum Il.

Lx1. . P?ititudinem DG faon ex émir nominiôiu fiant.

dzm. -Confiruâis quae in praecedenti propofi-
A. 33, ,0, rione,erunt AC, CB mediaee*,& ACXCB P.
F- 8- l°- Ergo DL medium en, ôz DM P6 DE F. Rut--
É. le.fus quia MF : z AC X CB ait P, erit’ MG P
.. 37, w, z DE. HmcE DM, MG emnt P 6, & ergo

DG eriti ex binis nominibus. Et quoniam,
vt in antecedente, oitendetur DMA ) MG,
ée V (DMq -MGq) z DM: eritDG ex bi-

madef.fcc.nis nominibus ï fecunda. Q. E. D.

DROP.
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PROF. LXJII. THEOR.

ggadmmm du: AB , que: efi ex bien: me- Fig, "op,
a’iir [envida , ad rationalisiez DE applicaflcm le- un.
titudinem DG filoit ex fini: nominiâur tmiain.

Conflruâis iisdem, quae ante, f erunt AC, e 39, la. ’
CB mediae 6, ôz cric DL : ACq -f- CBq
medium, ô: hinc DM P E DE. Similiter,
quia AC XCBemedium en, erir MG P eDE.
Sed, quia AC e CB, erit DL :ACq a. CBq

noui’MF:2ACXCB,&obid DM .
non i MG. Sam autem DM, MG P. Er-- «401.27.10;
go DG efi: ex binis nominibus. Ofiendetur -
autem vt antea DM )MG, à: V(DMq --- *
MGq) z DM. Ergo erit DG T ex binis no- ENV-fa.

minibus tertia. E. D. ’ A
.PROP. LXIV. THEOR.

gade-arum maiorir A B éd retienalem DE F.
applieamm latitudinem DG finit ex Jim) no-

miniôw quorum. A .Confiruantur azulem. Iam cric" AC "A; 1°. .
CB, & ACq -i--CBq ideoque DL P, à: AC
X CH ideoque M F medium. Hinc DM,
DE fun: P i «A, (cd 74 MG, DE P6. Quare (p. 2L La.
DM, MG funtq’ P 6, ô: DG eflë" ex binis no- x. 13- IO- ’ ’
minibus. Sed vt ante oflandetur, cire DM Ïfcî’g’w"
A MG, a DKXKM: I MGq; Quare .. .02 m’a
quum ACq non z CBq, 8c ergo DK non z * I. 6c
KM, ideoque.((DMq--MGq)l3 non ZDMtp. 19. m.
cric DG ex binis nominibus quarta’Y. Q. E. D. ’1’. 44H- [en

s 4 mon.,
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PROF. LXV. THEOR.

B andratum du! AB,G: aux raiionale de medi-

C D N am potefl, ad rationa-
. lem DE application lati-

E tudinem DG fait ex bi-
ai: nominibu: quintam.

ç. 4]. l0.

A EL’O F .
Nam iisdem conflruâis comtat DL:ACq

4- CBq medium eflè a, MF veto z 2 AC X
CB P, &z hincDM P non: DE, ô: MG: DE,

. ideoque DM, MG (le. Ergo, reliquis vt

I Fig. pro .
.LXV.p

a. 4:. la.
Ç. a). le.

in praecedente oitenfis, patebit, DG efle ex
binis nominibus quintam. E. D.

PROP. LXVI. THEOR.
deratum du: AB, que bina media par-

efl, ad rationalem DE applicatum latitudtnem
DDG faeit ex fini: nominibu: fixtam.
N Nàm quia DL, MF media! funt, a: obîd
DM, MG p ê a nonzipfi ne; quia prac-
terea DL non 2* MF, ô: 0b id DM, MG P E,

" 6: DG ex binis nominibus; reliqua vero vt

il. 6.def. Tee.
in prop. 64. oflendunrur: erit DG ex binis
Inominibus fexta 9. Q. E. D.

PROP. LXVII. THEOR.
Ei AB, quae ejl ex Mai: nominum: ,

dim- commeafurabilir CD sa ex hui: m-
omifiai eflïordiae eadem. .

Si:
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A E B Si: enim AE mains nomen

reâae AB. Ergo 9 AE, EB 9, ,7, m,

. funt P E. Fiat A AB: CD : t- I2- 6.
C li D AE: CF. Ergo EB: FD 2* î:

AB: CD. Hinc A AE E CF, a.fch.n..io,
à EB (FD, 8e ergoP CF, FD P. Et quoni-
am AE: CF : E8: FD, à: permutando AE:
EB :GF: FD, a; AE e E8: erit’ CF 6 FD. v. feh. 10.10.
Quare CD 6&9 ex binis nominibus. Iam 5 fi ê- i5° "i
V (AEq --EBq) Z AE, exit ô: J (CFq --
FDq) Z CF; fi veto J (AEq-EBq) non Z
AE, neque V (CFq-FDq) Z CF exit; &z fi
AE z expofitae rationali, erit &’ CF Zeidem; °- la 105
fi EB z expofitae P, élit à: ’ FD i eidem; fi
neutra- AE,. EB z expofitae rationali, nec CF,
FD 2’ eidem erunt. Ergo CD ex binis no- il 1 la
minibus ordine eadem erit ipfi AB C. E. D. t: ,13: fez.

PROF. LXVIII. THEOR. ’
. Fi AB, quae efl ex ôtai: mediir, longitudine Fig. prop.

tommenfùraôili: CD ("5’ ex fini: medii: efi, LXVH’

atqae ordine eadem. r
Sint AE, EB mediae in AB. Ergo "T AE e n 38.8; 39.

EB. Fiat AB: CD : AB: CF. Ergo E8: 1°,
FD : AB: CD z AE: CF. Hinc erit E8
E FD, 8C AE E CF, ideoque’r CF, FD mediae fi ,4. m;
erunt. Et, quoniam AE: EB:CF: FD,erunt l
CF, FDy mediae E, à: 0b id CD. ex binis me- u. l. rab.
diis erit”. Iam, quia AE: EB z CF: FD, mi 19-
erit AEq: AEXEB 2*? CFq: CF X FD,,ôz o. hl. 6. a;
permutando ABq: Cqu: AF. X EH: CF X m 5’
FD, ideoque 75 AE X EB E CF X FD. Si x- ,10. Io.

S 5 igitur
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mame. igitur. AE x sa p: erit a 4» CF x FD p: -
fin AEXEB medium; erit 8c CFXFD me-
dium ". Ergo CD cit ex binis. mediis t ordL
ne eadem ipfi AB. Q. E. D.

a. cor. 2.4.10.

PROP. LXIX. THEOR.
Maiori AB commenfieraôilir CD Cf me.

ior efl.
A E B Faâis enim iisdem quae

i”- , fupra, eritAE : CF .: EB:FD
a. ne. ne. --;----!--.. z AB: CD. Ergo * AE Z

- C F D CF, ô: EB E FD. Et quia
permutando AE: AB r; CF: CD: etit AEq:

Il il. 5- ABq z le CFq: CDq. Similiter EHq : ABq
"a 24° 5’ :FDq:CDq. Ergov AEq-i-EBq:ABq:

I CFq-FFDq: CDq, 8c permutando AEq -i- 15qu
CFq 4- FDq : ABq: CDq; Ergo ABq-F
FBq z * CFq -i- FDq. Ef’c autem AEq 4-

8. 4°. Io. EBq P8. Ergo’ Cqu-l-FDq P etit. Oiien-
&f°b*l”*°i dimr autem vt in praecedente CF X FD z

AEXEB. Medium veto efl: AE X EB 3-.
ê GOY-144C” Ergo ô: CF X FD mediumë erit. Denique,
"’ à quia AE Œ8 EB, erit ô: ” CF æ FD. Ergo

3 CI) maior erit. Q. E. D.

PROP. Lxx’. THEOR.

Fig. prop, Rational: ac medium potenti AB commenfu-
LXDL rabili: CD if ipja nationale ac mediam païen:

ejl. ’Confiruâis iisdem, fimiliter oflendemus
CF es FD, a Cm 4- FDq-z AEq -l-- EBq.

n. 1h ne. a: CFXFD z AEXEB. - Iam AEq-l-EBq’

medium
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mediuin cit; ergo Mi CFq-hFDq. Et quia u.cnr.24.lo-
AE x EB I p: erit CF x FD p A. E: igi-- Mgh-w-w-
tut CD erit rationale- au medium potens i.

Q. E. D. A
A PROP. LXXI. THEOR.

Bina media peinai AB commenfiiraôilir CD Fig. prop.
69’ ipja bina media pote»: ejI. . LXIX’

v Nam vt in 69. demonflrabimus, CFæFD,’
6: CFq -i- FDq ï ABq -i- EBq, 8c CFXFD i
Z AE X EB. Iam quia AEq 4- EBq, ô: AE
X EB media F funt, ô: AEq -i- EBq non z ,4. 42. le, e
AE x EB: erunt CFq 4- EDq a CF XFD
’ media, ô: erit CF q 4- FDq non z 5 CF x v. cor. 24.1..
FD- Ergo en erit bina media me", p, a. a. 1..

Q. E. D. s VPROP. LXXII. THEOR.
Si rationale AB 82’ media»: CD comportan-

tur: quatuor irrationaln fiant, vol quae ex Mai:
nominibur, vel quae ex Mai: medii: prima, et]
maior , vel rationale ac media»: patent.

E H Si: P z yl (AB 4*
A C CD. Dico P forevnam ex quatuor di«

élis irrationalibus.
Cafll. SitAB(CD.

K Ad EF P appliceturl,B DE Gl Rgl.EFG:AB,& g
. I Rgl.HGI:CD. Er-go erit EG P 8c FG P z EF°. HI veto erit ., a, 1..

medium , ô; GI P non z EF *. en: veto EG a. 23. la.
non
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E non i9 H1,&EG:HIg-Cârfyïm A C :FG: GI. Ergo FG
non z CI, ôz idcirco
FG, GI funt P 6,51
FI eft ex binis nomi-
nibus. Et quia EG)

PB DF G 1 HI: eritôlFGDGI.
Iamlponntut V (FGq

.- GIq) z F G : à: erit FI ex binis nominibus
1.1.defifeC. prima"; 6c V E1: V AD z P ex binis no-
«r. 55. la.
u. 4. deflièc
ç. 58. in.

x. 56. le.

’1’- 59. 1°-

Fig. prop.
» LXXll.

m. 23. le.
et. hyp.
P. le. no.

minibus”. Ponatur V (FGq -- GIq) non E
FG: de erit F1 ex binis nominibus quarta";
à: P maior 9’.

Caf. 2. bit AB ( CD: 5c erit FG (G1;
F1 autem vt antea ex binis nominibus. Qua-
re, pofita V (G1q----FGq) S CI, erit Pex i
binis mediisîâ prima. Pofita autem V (GIq
-- FGq) non z (31, erit P rationale ac me-
dium potens 4’. E. D.

PROP. LXXIII. THEOR.
Si duo media inter je ineommenfirabilia AB,

CD eamponantur .- dune reliquae irrationale:
fiant ; ne! ex bini: mediirfi’ezmda, vel bina me-

dia patent. ;Faâis iisdem quae in praeÎcedente, 0 erit
nec FG nec G1: EF, v-trnque ramon erit P.
Et quia EG non sin H1, ideoque FG non (A

«G1: erunt FG, G1 P 6, ô: bine FI ex binis
nominibus erit, quorum neutrum z rationali

BF. A- Ca]: I.
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Ca]: I. Iam fi filetit AB D CD,ideoque FG

D GI, &V (FGq - GIq) z FG: erit FI ex
binis nominibus tertia, ô: bine P 7 ex binis 7. s7. Io.
mediis fecunda. Sin V (FGq-qu) non z
FG: erit P (bina media 3 potens. p 3- 6°- 1°-

Caf 2. Si fueritAB x CD: fimilitcr de-
monfirabitur, P aut ex binis mediis fecundarn,
aut bina media potentem elfe. E. D.

Corollariam.

t Quae ex binis nominibus, 8e quae pofl ipfam
film (prop. 38. 39. 40. 4l. 4.1.) irrationales, neque
medineneque inter fi: eaedem funt. Quadratum
enim, quod fit a media, ad rationalem applicatum
latitudinem efficit rationalem ; quod autem fit ab
en, quae e11 ex binis nominibus, ad rationalem ap-
plicatum latitudinem efficit ex binis nominibus
primam; quad ab ea, quae eft ex binis mediis pri-
ma, ad rationaiem applicatum latitudinem efficit
ex binis nominibus fecundam; 8e fic deinceps
(prop. 65.64. 65. 66). Quoninm igitur dime 1a-
titudines differunt, 8: a prima, &- inter fefe, a
Prima quidem, quod rationalis fit, inter feië veto,
quod ordine non fint eaedem: confier 8c ipfas ir-
rationales inter fe diiïerentes cire. q

Principium Selnariorum pet dem-
&ionem.

PROP. LXXIV. THEOR.
A Si a rationali AC rationali; AB aufera-

1 tur, potentia mon commerfizrabilir exi-
jiem toti AC: reliqua BC irrationali: ejl.

C Vernier autem Apotome. Q .ù Nnm 2 ACX A13 non 2’ ACq-FABq, I. cor. 27.3..
6s ob 1d Ë B(.q non î ACq 4- ABq. delà. un

s



                                                                     

236 EVCLIDIS’ÀELEKMERT.

...fch.27.io. quia ACq-FABq P" eft, erit BCq ca, a er-

go BC E. D.
PROP. LXXV. THEOR.
1-- Si a media AC media BC

A B C aufcratar Potentia filum com-
menfùrabili: exillem rot: AC, quae cum tata
AC rationale tantinet: reliqua A13 irrationa-
Ii: Voeetur autem mediae apotome .pri-
m1

9.çor.47-I°.. Nain ACq-FBCq-c’ non z 2 AC X CB, ô:
i. 7. 2i7. if ergo ABq "on Î’ 1 AC X CB, ac 0b id AB’
a. indefiio. Q3. E. D.

PROP. LXXVI. THEOR.
Sia media AC media CB auferatar, paten-

tia [alain commenfiirabilir enflent toti AC, quae
cum tata AC medium tantinet: 8’ reliqua AB
irrationali: off. l’entrer autem mediae apo

tome feeunda. -A a Exponatur P DE,D G ad quam applicetur,Rgl. DEK z z AC
x BC,.s; Rgi. DEF
.7. AC q 4-- CBq.

A. 7. a; A Eric icaque A HF z:
q . ABq. Et nia ACqE15. ’°& E K l F 4- CBq triduum"
en, nec non AC X CB: erunt DF, DK me-

V’ 23- ’°- dia, à; pi-oinde ’ EF, EK P. Sed quia AC e

E. cor. :7. la. .m L 6. a, CB, ée 0b id 5 ACq-F CBq non; 2. ACX
le. le. C8: erit ° FE non t EK. Ergo EF, EK emnt

96.

cor. 24.. la.
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P e, &ei’go KF ” câJzipfumHFc au, 74. ,0.
’ob id quoque AB ’ ca erit. -Q.VE. D. ç. fch.zx. io.

c. ii.def. i0.

PROP. LXXVII. THEOR.

i , v . i---- Si a réifia Iinea AC refla
A. .. VB C lima CH auferatur, patenta
incommeafierabilii exzjlem toti A C, quae cum
tata faciat compofitam quidem ex ipfirum qua.
drati: ACq-i- CBq rationale, quad autem fieb
continetur AC X CB medium .- reliqua AB
irrationali: eji. Voeetar autem minot.

Nain quia ACq-i- CBq non in AC X C13: ,, (ch. a. ml
,eric 8c ACq -I- CBq non î " ABq. Quare v- coi. 17;. ne.
AB 4’ erit (a. Q. E; D. - ’ nil-dam

PROP. LXXVIII. THEOR.

*- A Si a ree’ïa lima AC reéïa

A B C lima CB auferatur Potentia
incommenfiirabilir exiflen: toti A C , if cum
tata fadent compofitam quidem ex ipjarumqua-
drati: ACq 4h CBq medium, quad autemfiiô
ipfir bi: continetur 2 AB X CB rationale: re-
liqua AB irrationalir en. Voeetur autem cum
rationali medium totum efliciens. A

Nam quia ACq 4- CBq non S 75 a AC X 751343- 1°»
a e I0.CB: erit ABq non ï 4’ 2 AC X CB, a: une u.def.io.

AB " (a. D.

PROP.
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PROP. LXXIX. THEOR.
A B C Si a rafla lima AC n81

D G K lima CB auferatur pontifia
« incommcnflraôilù cxiflemtœ

ri AC, â" cum tata fait!!!
tompojitum quidem ex 1pfiruàn

E F n quadratir ACq -I- CBq me.
dium, quad autem [i113 bi:

contim’tur z AC X CB "radium , Cf adbuc ilo-
farum quadrata AÇq CBq intomrm’n lm:-
bilia ai 2 AC 4- CB quad bit continerur fitô
ipfiL: reliqua AB trrationah’r efl. V ocetur
autem cum medio medium totum eÆciens.

AL! P DE ap’plica Rgl. DEH :- ACq-l-
3; au. CBq, a Rgl. DER: 2 AC x c3. Ergô
y. mima: (3qu ABq, a; EH, EF funt p B, a; DH

1- 6° non Z DF. Propterea EH non 27 EF, ideo-
Î: [333°. que EH , EF p E funt 5 ex (âne fequitur FH’

sa. Q. E. D.4.11416110- eflè (a, à: GH’ na, 8l AB

PROP. LXXX. THEOR.

A C Apotomae AB mu.....l.B . . 5’ ’ Minium congruit "il;
 . . lima BC pauma fila»:

commenfiraôilir exijlmr mi AC. l
q. 74. ne: Si negas: cofîgruat alla BD, ira vt*AD,DB

.fint p 6. Et quia ADq ’4- DBq r: 2 AD X
a, 7. 2.- DB4-9ABq,ACq-FCBq:zACXCB

44qu erit ADq 4- DBq --- (ACq-FCBq)
.: 2 A1) X DE -- z AC X CB. Sed quia

I- Tee-17M- etiam AC, CB fun: ” f) 6, 6: hinc ’ ADq -l-

’ DBq- (ACq-FCBqH): eritôz 3 ADX

- D3
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’DB ëiACXCB Q.E. A". quiaADu.’27, l0.

X DE ôz AC x CB media A film. N°11. n- Io.

PROP. o LXXXI. THEOR.
Média: apennin: prima: AB mm tamum can- Fig. prop,

5nd: "fia lima media BC, patentât filum cam- LXXX-
mefitmâili: tarifient Mi AC, Cf cum tata ra»
rimai: cmtinem.

Si negasz. fit AB etîanï mediae AD apoto-

me prima. Ergo erunt KAD, DE mediae 6; p, 7;, n,
6: AD X DB p. Eric autem vt antea ADq
4-DBq - (ACq -l- CBq) z 2 ADXDB
.r- 2. AC x CB. Et quia ADq-I- DBq me- °°’I’4”°n

. y n g . , . 24. go 8:dium eft, nec non ACq -l- CBqI , ratxo- cor. eJusd.
nalia autem fnnt 2 ADXDB 6:. z ACXCB: °. fhYP-
medium fuperat medium rationali’. Q. E. A3. m ch’ 17’ "’

g. :7. la.

PROP. LXXXII. THEOR.

I Media: apprend:A B C D [épandue A B and
EH tuntum migrait ra:  au lima media BC,
î I n potentia" filant com;

merfizrabili: cxïfltn:

F L G . 1 Mi AC, 3mm tout
madium mutinent.

Si negas: fit AB etiam apotome fecunda r
mediae AD, id cit, fint ’ AD, DE media e , à 76- I0.
ô: medium continentes. Ad p EF àppIîce’tur’

Rgl. EFG": ACq 4- CBq, a: aufetatur Rgl.
HLG : 2 ACX CB , vel EL :-’ABq. r. 1.2.
Ad eandem EF applicetur quoque Rgl. EFI

o T ::ADq
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du 7. a.

a. hyp. 8C
:4. la.

ç. 16.20. 8:
cor. 24.. la.

g. :3. la.

4;. «une.

a. I. 6. 8K
Io. Io.

la Io.
Il. au. Io.

y. 77. Id

3. 7. a.

n n.fch.:7.lo.
’ Ç. 27. ne.

A B ICI D :ADqI-P-DB’q:
EII’-*"-’F1 &eritHI :HAD

. X DB. Et quiaAC, CB mediae 6’

funt: erit ACq-F
CB mediumî’, 6:

F L G 1 erg?) EG medium
erit, 62 FG p 76. Rurfus quia AC X CB, a:
hinc eçiam-HG, medium cil: erit LG px. Sed
quia AC e CB: erit «P ACq 4- CBq non z 2.

ACXCB, id efl, EG non z HG; &obid
FG non z " LG. Quare FG, LG fun: P E.
Proinde* FL efl: aporome reâae FG. Simi-
litér autem demonfirabimus, efl’e à; FL apo-

tomen reétae FI. Q. E. AIS.

PROP. Lxxxm. THEOR.
B C - - Minari AB 2mn m1-

A2--i f’D tu»: congruit "(:34 li-
nM BC, potentia incommenfitrabilir tarifient to-
ti AC, 3’ cum tout fac-t’en: compqfitum quidem

ex ipfarum guadmti: ACq 4- CBq rationale,
quad autem il fié ipfir continetur 2 AC X CB
medium.

Si negas: congruat BD. Ergo V AD æ
DB, a: ADq 4- DBq P, au AD x DB me-
dium erit. Et quia ADq --l- DBq z 5 1AD
XDB-i-ABq, &ACq-l- CBq z: 2 ACX
CB 4- ABq: erit ADq 4- DBq --- (ACq-P-
CBq) :: 2 AD X DBm--- 2 AC X CB. Ergo
medium2AD X DE fuperabit mediùm 2AC
X CB. ramonai 5. E. A3.

PROP.
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PROP. LXXXIV. THEOR.

Ei AB, quae cum rationah’ media»: tarant fit- F; I "op.

cit, vna tantum tanguait rafla lima BC patcn- EXXXIII.
n’a incommenjùrabilir enflai: tari AC , 6’111»:

tata fuie": compofitum quidem ex ipjkrum qua-
’ dratir ACq 4- CBq medium, quad autem 61’:

fia cantinetunz AC X CB nationale. .
Si negas: congruat quoque BD. Ergoh. 7:. to.

ADq-l- DBq medium , ô: 2 AD X DE p erit.
Et quia v: antea ADq-i- DBq --( ACq -l-
CBq) z 2 ADXDB --- 2 AC X CB :9 9.kb.27.lo.
p: medium ADq -l- DBq fuperabit medium .
ACq 4- CBq rationali. Q. E. A’. fi "7’ 1°-

PROP. LXXXV. THEOR.

Ei AB, que cum media media»: tatum fa- Fig. pmp,
cit, ana tantum congruit rafla [inca BC, paten- Ulm.
n’a incommenfiaraôili: enflait: mi AC, Ü cum
tata fadant compofitam quidem ex ipfarum qua-
dratù ACq 4- CBq médium, quad autem bi:
fié spfi: cantinemr 2 ACXCB madium, Sad-
bu: incommenfiaralzile campafita ex quadrali:

ipfirum. ,- Si negas: congruat etîam BD, ira vt AD
æ DB, ô: medium 2 AD X DE nous media
ADq -l- DBq. Fiant eadem quae in propo-
fitione LXXXII; 6: fimili ratione, ac ibi, de-
monfirabitur, candem FL cire apotomen dua-

mm FG, FI. E. A”. v l- 80. la,

T 2 . DÉFI-
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DEPINITIONES TERTIAE.
x. Expofita rationali .6: apo;oma , ’ fi qui.

dem rota plus poflît, quam congruens, qua-
drato reâae lineae fibi commenfiJrabilis lon-
gimdine; fitque rota expofitae rationali lon-
gitudine commenfurabilis : votecur apatamo

zma. .2. Si vero congruens fit longitudine com-
» menfurabilis expofitae rationali ;. a: rota plus

poflît, quam congruens, quadrato reétae li-
neae fibi commenfurabilis longitudine: vo-
cemr apatama facunda.

3. Quod fi neutra fit longitudine commen-
furabilis expofitae rationali; a; rota plus poil
fit, quam congrpens,-quadrnto reûae lineae
fibi commenfurabilis longitudine: dicamr
apatama renia. -

4. Rurfus fi rota plus poflît, quam congru-
cns , quadrato redise linèae fibi incommenfu-
rabilis longimdine: fi quidem rota fit longi-

’tudine commenfumbilis expofitae rationalî,

vocetur apatame quarta;
5. Si vero congruens , vocenn: 011mm:

qu’au ;

- 6. Quod fi neutra, dicatur apatamc fauta.
PROP. LXXXVI, PROBL. ’

bannir: prima»: apatamm. I
A 16.. B 9. Expofime rationalî C

Âieï’f’soî’m. . C fiat z DE . Capiantufi

, D F duo numen.A, B qua»
E A drati, ira v: A-B non

n. «mon» Cm fit quàdîatus, ô; fiat-FA:
A-B
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A--- B’ z DFq: FEq. ’ Dico DE efl’e apoço-

men pnmam.
. Nam quia DFZ C: eritDF p. Et quia.
DFq ad EFq rationem numeri ad numerum,
fed non quadrati ad quadratum , habet: erit’v- 601511.".
EF 6 DF; à: ergo erunt EF, DF p E, 6è DE
apocome ’4’ erit. SitAautem G z ,14(DFq -- E- 74. la.

FEq). Iam quia A: A-A B 2 DFq: EFq,
erit conuertendo. A :- B :- DFq : Gq, ô: 0b
id? GA: y] (DFq --- FEq) î DF. Ergo DE °’.9- ’°’

çfi; apotome prima’r. Q. E. F. 2 "’ h der:

. PROP. LXXXVII. BROB L.
humain fiaundam lipome". 0x Expofitae p Ç fit z EF, à: ..exponanrur- nu» 12 ’xl’gll’i

meri..A, B quadratii, iia vt A - B [non fit ’
quadratus, 62 fiat A - B: A: FDq. h
EritDE apotome fecunda. ’ V
, Nam, quia BF: C, ’eric EF p; &vtan-
tea oflenndemus, DE apotomendeflè, atque J
(DFq- FEq) z DF. Quare pater DE eflè
apotomen fecundam 6.. Q. E..F. r » Ë

" PROP..LXXX’VIII. PROBL.
. Inuanïr; tamarix apotamm. ’

Ï. A 16. ÏB la. jExponantur p D, ô: n’es. A

, C 8. V numeri A, B, C non haben-
"Dr V tes intér fe rationem qua- .

drati ad quadratuni; AVR:-
F" r0 ad Aè-B habeat talem

. H f , l Î rationem. Fiat C : A: I.
Dq: EGq..&,’A.;B :EGq ; GFq. EF cri: .
(pommé Rida.» , . v , 1
.1 A a - C T 3 Nam

un.

2. dcf.
un.
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a. 6. Il. A 16. B 12. Nam quia EGq z ” Bq:
C 8. erit EG p. Hinc, quiaGF

ET EG, crunt EG, GFpE,
G ô: EF erit ” apotome. De-

inde quia ex aequo C: B
H z: Dq: GFq, non erit GF

I t 9. w. z D9. Similiter quia C : A r: Dq : EGq,
nec EG z D. Sir autem Hq:EGq -GFq.
Et quia conuertendo A: A-B:EGq: Hq,
erit H id cit V (EGq - CFq) E 9 EG. Ex

a. 4. «f. quibus omnibus fequirur EF efTe apotomen
un. quarram 76. Q. E. F.

PROP. LXXXIX. PROBL.
Milouin quartant apatamen.

r. cor. ".10. D
* Un 74. I0. E

F

A 6. B Io. Exponantur duo nu-
C--- meri A, B, tales vt A

D-4----F -i-B ad neurrum ratio-
E nem quadrati ad qua-

G drarum habear. Ex-pofitae p C fiat z DF, a: A -l- B: B z DFq:
FEq: erir DE quaefita.

.1..6.defiro. Quia enim DF [54’ efi: erit 6: FE p"; de
mût à ob id DF, FE erunr p 6*. Eric ergo DEF
la; ":10: aporome. a Sir Gq z DFq-FEq. Et quia
p. 74. le. efi conuertendo A -i- B: A: DFq: Gq: erir
in: G id efl V(DFq- FEq) non î 7 DF. Er-

re", ’ go DE erit apotome 3 quarta. E. F.

PROP. XC. PROBL.
mg. mon Inuenire quintam apotamen. .
LXXXIX- Exponarur duo numeri A, B, ira vt A-l-B

ad neurrum habear rarionem quadrati ad qua-
drarum.
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dmtum. Expofitae p C fiat z EF, a. B: A-I- .
B z Fqu F Dq. Erit DE quaefira.

nia enim, vr in praecedente, parer DE
apotomen elfe, 6: yl (DFq -- FEq) non z
DF à EF autem Z P C faâa cit: erir DE apo-

tome quinra’. Q. E. F. u-5-defltert.

PROP. XCI. PROBL.
’Inuenirafixtam apatamcn.

Exponanmr p D, a: rres numeri A,B,C, ra-
les vr nec inter fe. rarionem numeri quadrari
ad quadrarum habeant, nec A ad A--B eam
habeat rarionem; ô: fiat C: A z Dq: EGq,
a: vt A: B z EGq: GFq: ,eri: EF quaefira.
A 12. B 5. C 10. Oflenderur enim,I v:
13---- in prop. 88. EF aporo-

15----1-5F-G men, ô: nec EG nec GF
...- , ipfi DE die. Sir au-

H rem H : V (EGq ----
CFq). Arqui quum fic A: B : EGq: CFq,
a ergo conuertendo A: A-B :EGq :Hq:
parer etiam, non 5 eflè H id cit J (EGq -- (a. 9. ,9.
GF q) E KG. Ergo EF cri: ” aporome fexra. 11.6.defitert.

Q. E. F.
Scbalim.

A D C B Sed 8c expeditius fax diaa-
W mm linearum inuentionem

oflendere lieur. Si enim oponear inuenire pri-
mam apotomen: exponnrur 5 ex binis nominibus a. 49. le."
prima AB, cuius mains nomen fit AC, 8c. fiat CD
:CB. Ergoi AC, CE hoc efl AC, CD (un: PE, r. x.def.fec.
a. ,l (ACq-CDq) z AC, 8c AC expofitae ratio- I

i nali î en; 8: îgîtur* AD cit aporome prima. Si. MÂCf-tm-

. . T 4 militer
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milite: 8: reliquas apotomas inueniemus , casque
funr ex binis nominibus eiusdem ordinis une.

’ acares;

PROP. XCII. THEOR.
Si flafla»: AB cantineamrfiaô ratiamli AC

U7 apatama prima AD : rafla un" fixait»: A3

parmi apion: efl.

a. 74. le. Sir ipfi AD congmens
,21.ch A D DG, ErgoAAG,GD
"m fumpG,&AGiFPAC, a J (ACq-CDq)

- Z AG. Ad AG appli-C B H [ K cetunglzâDGq:
L N P DBq deficiens figura

quadrara. Secet hoc* 5 Yfl i0 ipiàm AH inpartesAF,
y. 18- le. .Vf ’ FG. Ergo Al: z .126,
5’16’"’ . aubidAGzEmmAF

R T M quam FG. Quare un!
o. n. 1o. AF quam FG t ’ AC erit 9*, ô: ergo AI, FK
’i 6° dei si p emnt C. Deinde quia DE z i EG: cum:
il ’°i ’°’ DE, EG z DG. Sed DG p non in AC: er-

’ go DE, EG, AC çrunr p e, 62 ergo DH, EK
flûta-1°. media’. Fiat quadrarum LM : AI, à: am,

ferarur quadratum NO z F K, communem cum
roro angulum LPM habens. Emnr ergoLM,

515- 6- N0 circa eandem’ diamerrum RQP. Defcri-
m. en". pta ergo-reliqua figura,erit à: STquadratum’,
çlleszJo. Iam, quia 4’ AF X FG : EDq z EGq, du
z. 17- 6. AFzEsz EG: FG, 6L 0b id-:-.’-AI, EK,FK.
i’lenü’m Sed funr quoquei’ LM, MN,NO. Quare

. MN
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MN (z L0) z EK : DI-I, 6: proinde DK
: gnom. VXY-i- NO. Sed AK : LM -l-
NO. Ergo A B : ST z: LNq. Denique
quia AI, FK p funr: erunr 5:, quae illa poll
funt, LP, PN p v. Sed quia L0 z: EK me- «lehm-1°.
dium non z 9 NO, ô: proptérea LP non z * "15,6,ng
PN: erunr LP, PN [56, Ba ergo LN id cit yl -
AB aporome erit. Q. E. D. a ’ ’

PROP. XCIII. THEOR.
Sijimtium AB cantineatur fia rationali AC 1’58- 21’01’-

ë” aprvtama [canarda AD: rafla lima fiantiam «xi-IL
A AB parmi mediae cf! apatama prima. k

Sir enim ipfi AD congruenê DG. Ergop p. a. der:
AG, GD funt p e, &DG eflEAC, a V(AGq tert-
-GDq) Z AG, ôz AC non Z AC. Iam fa- a ’

L &is iisdem , quae in propofitione praeceden-
A te: erit ram AF quam FG E AG, fed non :7 7. ’°-’

AC, a proinde AF, AC erunr p E, item PC, l ,
AC; ô: igirur8 AI, FK, ê: iis aequalia LM, "31:33. 1°.
NO media erunt, & LP,PN mediae. Et quia
AF: FG r. AI: FK : LM: NO, AF vero Z
FGl: erunr PL,PN mediae 6;. Denique ” a m
quum 0b EG z ne: p AC, fi: EK p; a, vr 4m *°’

anrea , demonflrerur L0: EK: parer,LP,PN
ratibnale" continere. Quare LN. id efr ,l AB
erit.- mediae aporome prima ". E. D.

PROP. XCIV. THEOR.
Siflaatium AB cantinaatur figé rationali AC

A apatameurtia AD: rafla linea 4mm»: I20- .

un: media: apotame ficuuda. . X

T 5 i

11. 7s. le,
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A D EFŒ Nam primovtinprae-
cedenre propofitione o-
fiendemr, LP, PN die
medias e. Deinde qui:

s de! A , DG P eflllonngCÆG
. C BNHlknveroz’DG; eruanG,.. conta. L P AC p e, a; EK” medium
"imam YK X erit, ô: igirur i quoque

S O L0. Quare quum LP,
V PN medium contineanr:

erit LN id efi: J AB me-
l- 75-lm - B T M diae aporome fecunda i.

Q. E. D.
PROP. XCV. THEOR.

. Si atium AB caminaatur 145 rationaliAC,
midi? 0’ JPÆM quarta AD: "64a lima [parians

AB potam- minar (Il. l -,
a. a. dei Sir enim DG congruens ipfi AD: a: eruntP

mm AG, GD p e , erirque AG z AC, fed DG non
V z AC, nec V (ACq -- CDq) z AG. Con-

firuanrur eadem quae in praecedentibus: 6:
ï gara pater AK ’ elfe p, DK veto medium Î, à:
n: .9. .xo. AF non 2’ FG, ô: ergo AI non Z" FK. Sed
f. l°- le» C AK :LPq-l-PNq, &âDKzEK:
9- mm- L0 :LPXPN, a AI:LPq, am:

PNq. Quare LP Œ PN, a: LPq -l- PNq cit
n n. le. p, 2 LP X PN autem medium; à: proindef’

LN id eft J AB minor. Q. E. D.

PROP. XCVI. THEOR.
Figaro?- Sifimtium AB cantineaturfiaô rationali AC

Cf apotamll quinta AD: refiahlinea [imam

’ AB



                                                                     

A

. LIBER x. ’ :99
AB poteur a]! que mm rationali "radium ta-
tami ’eflia’t.

Sir enim DG congruens ipfi AD; ér-erunr
’AG, GD p 6, eritque GD z AC, fed AG 7- 9 dei-
non z AC, a; v ( AGq --- GDq) non z AG. m
Confiruâis iisdem, quae anrea, eodem modo
of’renderur, DK vel EK eflè p , AK vero ome-

dium, 8: AI non Z FK. Quare erir LP æ
PN, 6: LPq -I-PNq medium, 2 LP XPN
vero p; ô: oh id LN id cil J AB quae ” cum u, ,3, ,5;
rationali medium rorum efiicir. Q. E. D.

PROP. XCVII. THEOR.

Si [intimai AB cantineatur [[46 rational! AC En ,
(9’ apatamafixta AD: rafla linga fpatium AB
poum a]! que cum media medium tatum cflîair.

Sir irerum ipfi AD congruens DG: ô: erunt
’ AG, GD p E, ô: J (AG-GDq) nonzu, a. de;
AG, 8: nec AG nec GD (AC. Confiruflis "R.
iisdem, quae antea, fimiliter demonflrabimus
ram LPq-i-PNq, quam 2 LP X PN cire me-
dium à: LPæ PN. Sed praeterea, quia AG
non 2: EG, 6: ergo AKÇ’ non z EK: eriri LPq a. n- la;

-l- PNq non z 2 LPXPN. Ergo LN id cit
yl AB ef’c ea quae cum medio medium rotum A

efiicirx. Q. E. D. x- W m
i

PROP.
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. I’R-OP. XCVIII. THEOR.

A m B G andiatumapalom
Ç F N K M AB ad rationalem Cl)

« - , applicatum latitudincm
CF fait apataman pri-
mam. a * »

Sir enim BG ipfi AB

D E 0 HL Icongruens. ErgoAG,
a. 74. la en funtfi’ p e. FiatRgl. CH :AGq, a Rgl. (a; z EGq. En.
"i 7: *’ :go,quia CE z ABq, erit FL z - 2 AGX .

GB. * Bifeca FM in N, ô: duc N0 paniielam
ad CD;Jac cric F0 :NL :VAGXGB.

’iËb’l’Gz’îg’ Iam quia DM 2 AGq 4- GBq éft ", en:

p. 2l. la: . CM [W3 E CD.. Et quia FL :; 2 AG X GB
ultima"): medium 7 cit, erit- FM P non t CD 3. Porro
f. sa. 21;; quia AGq a. GBq non 2* 2 AG X’GB,ideo-
a, Io. .6. . que CL non ï FL’: erit FM non E Ç CM,&

groinde FM, CM emnt p 6, ac. CF apotome
v. MESS-1°- erit. Praererea quum fint -I-.’-” CH, NL,KL,

lidEOque CK, NM, KM: erit CK X KM
z NMq L: à FMq. Sed, quia CH z KL.
cit a: CK z KMÇ. Quare yl (CMq-MFq)

5- Il "o à CM9. Ergo CF efl: aporome prima. Q.

E. D". ’ ’ .
PROP. XCIX. THEOR.

Fig. PEP. a. ngadfatum mediae apanagea: prima: AB 14
XCVIII. rationalam CD applicatum latitudinemfacit CF

apatamen facundam. ’
.. ,5. le. Sir irerum BG congruens ipfi AB:’ ô: emnt.

AG, GB mediae e, ô: AG X GB p. Ergo

f. r . faétis
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faéfis quae in propof. praec. erunt CH, KL,
CL media , fed NL, FL P; ideoque CM erir p
hon EÀCD’, FM Harem A P É CD. Reliqua x. 2;. le.
autem vr fupra oflendentur. Ergo CF cit un W -
apotome fecunda. E. D. I

PROP. C. THEOR. h
glairait»): mediae fiaundae apatama: AB ,

ddiatimalcqm CD applicatum latitudinem CF
facit ap’tamen I VFaâis iisdem, quae antean; quoniam" AG, u, 75. ,.,
GB mediae E funt, ë: AG X GB medium eflr,
erunr Ch ô: FL media, ideoque erir tam CM,
quam FM-p non z CD., a. emnt CM, FM p6.
(Mienfis ergo reliquis,quae in praecedenribus,
patebir, CF elfe aporomen rerriam. i Q. E. D.

fPROP. CI. THEOR.
Quadratum minorir AB ad rationalem CD Fig,

appliaamm latitudinm CF fiait apatamen quam. XCVIII.

tam. ’ -lisdem confiruâîs: quia’ AG æ GB, 51,. 77 n
ACq a GBq p, a AG x GB medium, eo- ° ’
dem mode , quo in prop. 98.2 pater, efl’e CM

a: CD, ô: CF aporomen, &ICK X KM :5
FMq, fed, ob- AQŒ GB, CK non z KM,
ideoqueg V (CMq---MFq) non z CM. E145, ,9. a,
g’o CF cit aporome quarra. Q. E. D. i

mon en. THEOR.
. andratnm aima AB, quae au»: rationafi
"redirai: tata»: «fait, ad ratianakm CD up;

q plia-4mm



                                                                     

l le à. mi

Fig. prop.
Cil.

e. 79. Io.

Q: à; l0.-

c. 74.. 1°.

e. Il. 5.

302 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
pliaatum latitudinem CF fac-il apataman quia.
tam.

A B G Conflruâis iisdem;
C fiK M quia ’ AG, æ (35,6:

AGq --i- GBq medium,
ô: AG X GB P, ea-
dem ratione ac amen
ofienderur, cire CM9

D Il O HL non: CD, fedFMpz
CD, a: CF aporomen

q quinram. E. D.

PROP. CIII. THEOR..
k gaminait»: du: AB, qua: cum media medi-
rim totum (fiait, ad rationalem CD application
latitudùum CF fait apatamen fixtam.

Conflruâis enim iisdem; quiaa’AGæGB,
ô: AGq 4-- GBq’, AGX GB media, a; AG

X GB non E AGq -i- GBq: pater vr anrea,
CM, FM? effe p non i CD, arque, reliquis
fimilirer vr anrea oflenfis, CF elfe aporomen
fexram. . E. D.

PROP. c1v. THEOR.
; Reêïa lima AE, apatamae CF langitudine cam-
Menfiaraaili; , 69’ apatam: eji, arque ardim

, radent.

A È ç B Sir enim ipfi CF congru-
?" ens FD: ergo” CD, DFPG-

m...- .Fiar EfirFD :AE: CF.
C F D qErir ergo’ AB: CD :2: EH:

"- *°’ *°’ :AE.:VC.F; ô: proinde A3 S CDÀQ 6:
E8

i
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EB z FD. Quare AB, BE erunr 99, 6:, quia 91ch. me.
c1) e DF, enim AB, BE p e x, ideoque AE a I. M.
aporome erir ’. Secundo quia AB: CD :: m m
EB: FD, ô: permutando AB: EB:CD: FD:
fi V ( CDq .- DFq) z vel non z CD, envi a. Is- u. ,
ê: V (ABq --BEq) t vel non ZAB. Erfi
CD z vel nonz expofirae rarionali, erir"&AB "i m ’4’"

i Ve! non E eidem; nec non, fi DF i vel non
1: p expofirae, erir " BE a: vel non a eidem.
Ergo cuius ordînis aporome cit CF, eiusdem
en: * qucque aporome AB. E. ” «il mu

PROP. CV. THEOR.
* ReêÎa lima AE, media: apatamae CF cam- fig, En,»

menfiaraôilit, (9’ ipja "radiai: apatamc cji, arqua ClV.
cardia: radant.

Palais iisdem quae in praecedenre, quia A CD, p. 75. 75. un

DF funr mediae e , fimilirer demonftrabirur, A
AB z CD, ô: AB, BE eflè medias e 7. Ergo 7. :4. Io. 8:
AE cit mediae!6 aporome. Deinde quia CDq: 11mm"?
CD XDF :3 CD: DFzAB: BEz’ABqn. n. a.
AB X BE, ô: ergo permutando CDq: ABq
: CDXDFzAB XBE: cric A CD X DF in ID. 1°.
AB X BE. Quare fi CDXDF eft p vel me-
dium, mir: &ABXBE p vel medium. Hinc 4*":
parer l3 cire AE mediae aporomen eiusdem on, ° w .
dinis, cuius efl CF. E. D.

PROP. CVI. THEOR.
Rafia lima AE, minari CF cmmfiraôi-

lit, Cf miner :fl.

A , Fianr
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, A El "B . Fiant eadem, quae primât"
m77o W A -’--4*’- quia CD, DF 8E", eruntëzà

” . W AB,BE Œ. Et quoniamCD:Q C F D DF::AB:BE, ideoque CDq:
., a; a. ’ DFq:’ABq:BEq,&componendo ac permuw

tando CDq-FDFq : ABq-i-BEq z DFq: BEq;
DF autem z 8E: erit CDq--l-DFq z ABq-I-
BEq. Quare, quum CDq 4- DFq fit p»,

mm. Io. cric à: ABq --l- BEq ph Denique quia Vt in
’ praec. pare: elfe CD X DF z AB X BE, à:

* CD X DF medium" ef’c: efi a; ABXBE me-
*°°”’4J°’ dium A. Ergo AE miner" efl. E. D.

Aliter.

V C F G Sit minorî A z B. Di-
B minorem efTe.

I I Ad expofitam rationa-
.  A lem CD applicetur Rgl. C
. D E H B Equ. Eric itaqugfi

. a CF apotome quarta. Plat
I Kg]. PH z Bq. Igîtur, quia A E B, cric CE

m coma z v PH, a: CF :5 FG. Hinc FG erit 0 apo-
g. Io. Io. tome quarra, ô: y, FH:B cric ’r minot. Q.

p. un. no.

a. 194m1. E. D.
r. 95. le.

I. ’ PROP. CVÏI. THEOR.
[A E B R084 lima AE commen-
H-fl- firaôih’: ci CF, quae cum ra-

[---- tionali medium totum (fiât,
C ’F D 6’ ipja cum rationah’ media»:

tomm tficim: cf).
’ Conflruâis’ iisdem quae antea, fimiliter de-

monfinbitur AB: BF. z CD: DF, ô: ABq -i-

r ’ . BEq



                                                                     

 LIBER X4 X 305
BEq: CDq-I- DFq, & AB X BE et CD X
)F. Iam: CDq’--l- DFq eft medium, a; CD 5; f-f’cï;

K DF P, à CD Œ DF. Ergo AB 86 ” BE, m. le.
æ ABq 4- BEq efi’ medium, à: ABX BE pu 5:23:13  
deoque AE efl: cum rationaii medium totum ° ’ ’

:fiiciens 9. E. D.
AIitar.

Faûis iisdem, quae in demonflratîone al-
:era praecedentis , erit CF apotome 9 quinta, o, un. la.
Ldeoqueîâ à: F G. Hinc, 0b FE P, erit J PH x- 1°4- "t
z. B cum. rationali medium totum efficiensq’. q” 96X la
Q. E. D.

PROP. CVIII. THEOR.
Reéîa lima AE,comm:nfiu-nôilir ei CF, qua: Fig. "DE.

cum media media»: tout»: eflîcit, Ü” cum *CVII. .

media medium tatum (fiaient cfl. X
Confituâis iisdem quae fupra , erît itemm

AB : EB’: CD : DF, à; ABq-F BEq Z CDq
4-- DFq, ë: AB X BE z CD X DF. Iam’Nb 79- l0-
CD æ DF, ô: CDq 4- DFq medium, 81 CD
X DF medium, ô: CD X DF non (CDq
4-- DFq. Ergo AB Œ BE’S a: tam ABq 4- * 2- Ml-
BEq quam .AB X BE mediuml3, a; ABq --I-- 3.3:".
BEq non (7 ABX’BE, ideoque AE cil" cum 7. 14. Io.

media medium totum eflicicns. E. D. . *

PROP. CIX. THEOR.
Medio BD de rationah’ BC dnraéîa, rafla

lima, quae reliquum [patium EC patefl, mm
ne dauba: irrationalibm fit, w] apotome, u!

miner. .X V Ex-



                                                                     

3. a. Io.
n. 2;. la.
a. 74. l0.

q. 92. la. .

à. 9s. le.

Fig. prop.
puce.

v. 9;. 1o.

a. 96. 1°.

prop.CIX.
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F K H B E Expofita enimpFG,
fiat Rgl. CH z BC, 6c
Rgl. GK z BD. Ergo
LH .-. EC , a: GH p,
6c GK medium. Quare

A D C seritFH p z sa, &FK
G L pi non Z FG, ideoque
PH, FK p e, ac 0b id KH apotome Ë, a: ipfi
congruens FK. Iam fi fit V (FHq --- FKq)
3: PH , erit KH apotome prima, à: ’7 V HL:
V EC apotome. Si non fit J (FHq-FKq)
z PH, erit KH aporome quarta, ideoque’ f
EC minor. Q. E. D.

PROP. CX. THEOR.
Ratiannli BD de media BC dctraéïo, 4154:

du: irrationach fiuut, w] mediae apotom: pri-
ma , val cum rationali malin»: tout":

Conflruftis iisdem, quae prius, cri: FH p
non z FG, a: Pli p z FG. Brun: ergo ite-
rum PH, FK p E, ô: KH apotome erit, ipfi-
que congruensFK. Iam fi fuerit J ( FHq-
P’Kq) z FH: cric KH apotome fecunda, 6: J
LH id eü V EC mediae ’ apotome prima. Si

fuerit V (FHq-FKq) non i FH: cric KH
apotome quinta, à: ergo J EC cric * cum ra-
tionali medium totum eflîciens. E. D.

PROP. CXI. THEOR.
Merlin BD de media BC dctraéîa, quodfl

incommwfin’aln’le tari, rdiqua: dime irrationa-

. la fiunt, ne] nwdia: apotumeficynda , ne! am
media malin": miam (flânai.

Quia
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Quia enim GH non z FL, cri: PH non z

FK. Quare PH, FK arum p 6, ê: ergo erit
PH aporome, 6: ipfi congruens KF. Nunc
fi V(FHq--FKq) z FH: quia FH,FK non z
A FG, cric KH apotome tertia, ôz hinc V LH a. 2;. ne;
id cit V EC mediaefiapomme fecunda. SiV F’ 94” m

(FHq-FKq) non Z FH: erit KH apotome q
fexta, ideoque V EC cum medio medium to- ,i
mm efiiciensn E. D. i ’ ” 97’ w"

PROP. CXII. THEOR;
Apotome AB non cf! adam que: ex Hui: m-

(mim’bm.

Si negas: exponatur p
D, à; fiat Rgl. CE z A

à le Bq. Ergo DE eriti apo- t” 98’ m
tome prima. Sir ipfi con-
gruens EF. Ergo DF,FE ’

0 p e o, a DF z on, Sed ” :43-
quia AB etiam ponitur ex binis nominibus: r. 61. Io.
erit DE ex binis nominibus’ prima. Sic eius hmm: fœ-
maius nomen DG. Ergo e DG, GE p E,&DG :1 53;, 12;: ,9.

z CD. Hinc erît °’ DF E DG, 6: ergo T FG v- [dl-12.10-
: DF, à FG P". Verum quia DF. non z FE,
cri: FG non 9 z FE, a hinc erunt FG,FE p e, 9- M. in;
ac GE apotomexerit. Sed efl quoque CE P. x. 74.

Q. E. Av o lCoralariunl. lApatomne, 8: quae ipfam confequuntùr, (prop.
7s. 76. 77. 78. 79) irrationales. neque mediae ne-
que inter fe eaedem funt. Quadratum enim, quad
a media fit, ad rationalem applicatum, latitudinem
facit rationalem. Quod autem ab .apotoma fit, ad

’ V i ratio-

DAi , EiB-JC
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rationnlem applicatum , latitudinem facic apom-
men primam; quad fit a mediae apotome prima,
apotomen fecundam; 8c fic deinceps (prop. 10°.
ICI. ioz. m3.). Quoniarn igitur diétae latitudines
differunt cum a prima mm inter fefe ; l a prima qui-
dem, quad illa rationalis fit, inter fe vero , quad
ordine non fint eaedem: manifefium efi, 8c ipfas
hafce irrationales inter fe difl’erentes efTe.

Et quoniam oflenfum eft, apotomen non eflè
eandem, quae ex binis nominibus; 8c quadrm
quidem apotomae 8: earum , quae fequuntur apo-
tomen, ad rationalem applicata, latitudines facere
aporomas ; quadrata vero eius, quae exibinis no-
minibus en, 8: banc fequentium, ad rationalem
applicata facere latitudines, quae ex binis nomi-
nibus (prop. 61. 62. - - 66.): ergo re&ae lineae
quae fequunrur apotomen ,I 8c quae fequuntur eau
quae ex binis nominibus efi,’inter fe diuerfie erunt,
ira vt omnes irrationales (in: numero tredecim.
1. Media. 1. 21-44: ex binis nominibus. 3. 25a:
lx-bini: mediis prima. 4.. gilde ex binis main]?-
cmzdn. 5. Maior. 6. Rationale ac media": pattus.
7. Bina media pour". 8. Apotome. 9. Mafia:
apurant: prima. no.Mediae «pomme ficunda. u. Mi-
nor. 12. Cam ratianali media»: fatum eflicim.
13. Cam media medium t0îllm fiaient.

PROP. CXIII. THEOR.
C r----5-4A i gindrdîum ra-
y------I---4 B tionalir A, ad sa"!
F-------;4---!--4 une ex fini: no-
H 1;; E minibu: BC appli-

catum, latitudinal»
EF fait apotamm , ouin: nomina comman-
fiu-abilizz finit nominibzu CD, DE bila, que
efl ex hui; nominiImJ, if in «dem razziant;
Cf adbuv dictame EF, quae fît, eundem baba:

Or
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ordinant, que»! en BC que a]? ex fini: nomL’
niât".

Sir enim etiam BD X G : Aq. n Ergo tu ,6. a
BC: DB 2 G: EF, ideoque G ) EF. Fiat
EH z G. Quare CB: BD :HE: EF, 6: di-
uîdendo CD: DE :: HF: FE. .Fiat HF: FE
: FK: KE. Efl ergo HK: KF : " FK: KE u. n. 5.
z HF: .FE : CD: DB. Iam quia CDq z la;
DBq, eft &HKq z KFq. Et quoniamBHKq: i2; 6, I
KFq z HK: KE, erit HK E KE , ideoque à:
7 HE z EK. Et quia BD X HE z Aq efi 7. 16- 15.
p, nec non BD p "z erit ô; HE pszBD, &Î’ :2:
ob id ô: EK p z BD ac FK z CD’. Deindeé J, foh.
quia sont e DB, erit a. ë FK e KE, a: ergo w. 1°,.
FK, KE erunc 96, 6:" FE erit apotome. Sed "’ 7’" m

CD mains cit nomen ipfius CB. Iam fi V (CDq
- DBq) (vel non z CD, exit ô: V (FKq-
KEq) E vel non z FKS ; à: fi CD fuerit ive] 3, .5, la,
non z p expofitae, erit ô: FK z ’ vel non (un. 14- 1°.
eidem; arque fi DB z vel non E eidem p, cric
&EK i vel non z eidem. Ergo FE apoto-
me erit. cuius nomina FK, KE commenfura-
bilia fun: nominibus CD, DE eius &C.
E. D.

PROP. CXIV. THEOR.
gadratum rationali: A, ad apennin: BD

leIicatum, Iatitudincm KH fait mm, une
ex [finir nominilnu, "du; nomina commen ura-
bilia flint apotomae BD numim’bu: BC, CD C7 in *

«idem raflant,- 59’ adbuc que: ex bini: namtï
nibu: fit KH eundem baba: ordinem , quem
BD apotomé.

V 3 Nam
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. AF,-M Nam quia DGBy---fg---1 C congruens efl: ipfi
L744» Aria BD,enmt*BC,K 3P... H CDpe. mac

X G z. Aq: à:
a. :1. Io. cri: BCX Gp, acideoG p Ai BC, ac prac-
56.’ terea CB: BDP z KH : G, ideoque KH Hi

i G. Ponatur KE z G :ergo KE P i BC, ô:
CB : BD z HK : KE. 6: conuertendo igirur

.Io.6. BC:CD:KH:HE. Fiat KH:HE:5
HF: FE. fgitur KF: PH z ’ KH: HE:

w. le. HF : FE :BC : CD. Hinc KF E’FH, ê:
a a. cor. KFq : FHq :6 KF SFE, ô: ergo KF X’FE,
t hinc 6c KE E 7 KF, à: KF P E 13C", & proinde
,Zco,.,6.’,°. etiam PH p z CD 4’. Quum ergo fin: KF,
vu la. 19. 8: FH p 6: erit KHK ex binis nominibus, quae
gansa. erunt z ipfius BD nominibus BC, CD, &in

n n 2.10. , . .a: 1., 1°, eadem ramone. Demque pater, fi V (BCq---
24-37-10- CDq) z vel non z BC, erre a 4* V (KFq--
FHq) z vel non z KF, ô: fi BC, CD filerintz

a un, ’ vel non z expofitae P, fore & KF, PH Z vel
. non z eidem p; ô: ergo" KH efl’e ex binis

nominibus deiusdem ordinis, cuius efl aporome
BD. Q. E. D.

mon cxv. THEOR.
Si flafla": continentur filé apurant: AB 8’

n CD quae ex hui: nominibm, cuira nantit!
CE, ED commenjurabilia fimt nominihu AF,
F8 apatomae AB, à” in and"): retient: "a!
[bien G zoarium pattu: :fl ruüonalir.

EXPO-
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A B F Exponatur p H,C E D ô: fiat CD X KL z

K Hq. ’ Apotome er-o-----i------c1.4 M go efl*KL, cuius no- a. 11;. 10.
G q H mina KM, ML z CE,

ED ôz in eadem ratione. Efl ergo AF: FB
:19 KM: ML, ô: permurando AF : KM :3, n. ;.
FB: ML, à: ergo 7 AB: KL : AF: KM. Et’r- I9- 5*
quia 3 CE, ED z ipfis AF, FB, ideoque ô: AFÏ: film.
z i KM: erit AB z ë KL. Hinc quia AB:; la. n.
KLzABXCD: KLX CD:Gq: Hq:
cric ËGq z Hq, à: 0b id ” G p. Q. E. D. midi-13. 1°-

PROP. CXVI. THEOR.
A media A Wue irrationaler fiant ; Cf

flafla alitai amendentium e]! endem.

A--- Exponarur .p B , ô: fit Cq
B i : A X B. Erit ergo 9 5.fch.:i.io.
0-- Cq sa, à; ipfa C ca, neque
D--- vlli haéienus commemora-
tarum eadem. Nullius enim antecedentium
quadratum âd p applicatum latitudinern facit
mediam. Rurfus fil: Dq : B X C: 6: erit
itemm 3 D a, nulli tamen antecedentium
cadem; quia nullius earundem quadratum ad
p applicarum talem ’ vfacit latitudinem, qua- i. pot dem. o
lis cit C. Similiter 6c eodem ordine in infi-
nitum protraâo, manifefium cit, a media in--
finiras irrationales fieri, nulli antecedentium
eaqdem. E. D.

V 4. PROP.n



                                                                     

v. l. conne.
6.&n. g.

f. 47. 1’.

a. 6. def. 7.
r. a fch.

.90 9’.
l

5"!7*;a?...

1. :4. 7.

u. 14. 8.

312 EVCLID. ELEM. L. x.

PROP. CXVIi. THEOR.
B A Propofitum fit nabi: oflendm,

in quadra"? figuri: diamflnim
AC Iateri AB incommenfnrabi-
lem efli: longitudine,

I Si negas: fit AC z AB. Ergo
E H F habebit AC ad AB rationem nu-

-G- n meri ’i ad numerum. Habeat
"- quam EF ad G; ô: (in: EF,G

minimi in data ratione. Non ergo vnitas erit
BF: quia, quum ACDAB, foret vnitasa" ma-
ior quam numerus, fi EF vnitas effet. Quare
EF numerus fit necefTe eii. Et quia ACq:
ABq’: EF’ z G’, ô: ACq z 5 2 ABq: erit
EF’: 2 G’, êt ergo EF’ efi ° par,&EF par’.

Iam quia EF, G minimi funtin data ratione,ôç
ergo inter fe primi; EF autem par efi: nequit
G par eiTe; fi enim ira, vtrumque EF, G idem
numerus 2. metiretur. Ergo Gerit impar. Ve-
rum ipfius EF paris dimidium fit EH: à: en:
El" : C4. EH’ z 2 G3, ideoque G’ : ’ z

’ n’ EH’, ô: G par. En: autem idem G 6: impar.

Q. E. A.
Aliter.

Si dicas AC i AB: fin: rurfus EF, G numeri
minimi in ratione AC : AB; ô: emnt ergo EF,G
primi inter fe 7. Iam nequir G efTe vniras. Nam
quia ACq : ABq : EF”: G156: ACq :zABq:
fi G effet mitas, foret El": 2, quod fieri ne-
quit. Sed quia G efi numerus, ô: EF’ :2 G1:
G numerus u metietur numerum EF, se ideo EF
ac G non erunt primi inter le. Erant autem à:

primi inter fe. E. A. »
I v - - E V C L I-
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EVCLIDIS
ELEMENTORVM

LIBER XI.
Q.**:ra-**.xna»x-n.»n

DE FINITIONES.-
1. Solidum eii, quod Iongitudinem ô: lati-

tudinem ôz craiiitudiriem habet. v
a. Solidi autem termina: cit fuperficies.
3. luffa linea ad Planum raïa eii, quando

ad reé’tas omnes lineas, quae ipfiim contin-
gunt 6: in fubieéto piano iacent, reâos anguo
los efficiat.

4.. Planum ad Planam reflue» cit, quando
même lineae, quae communi planorum feâio-
ni ad reâos angulos &in vno plana ducuntur,
alteri piano ad angulos reâos fuerint.

5. ReêÎae lineae ad planum inclinait) efi,
quando a fublimi termino reéiae iiiius. lineae
ad planum afin perpendiculari, a punfto faf’to
ad terminum lineae, qui eii in piano, reéia 1i-
nea iunâa fuerit, angulus nempe acarus, qui
iunâa linea à: infiflente coutinetur.

6. Plani ad plannm inclinatio eii angulus
acutus reéiis lineis contentus , quae ad reâos
angulos communi planorum feâioni ad vnum
ipfius punc’ium in vtroque pianorum ducun-
tut.

7. Planumiadplanum [Militer inelinari (li:
citur arque alternm ad aherum, quando dia?

. V 1,- incli-
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inclinationum anguli inÏer fe fiierint
les.

8. Planapanflela finit, quae inter fenil:
conuemunt.

9. Simile: figura [élida font, quae fini-
libus planis ac multitudine aequalibus conti-
rient-ut.

10. Aequale: vero Ü finile: figura:
font, quae fimilibus planis, multitudine fimul
ô: magnitudine aeqnalibus, continentnr.

u. Soldat 0:3qu cd plurium, quam dm-
rum, linearum, quae fefe Contingant, 6: non
in endem tint fuperficie, ad omnes lineas in-
clinatio. lifter. Solidus angulus eflz, qui
pluribus, quam duobus, plains angnlis, in co-
dem non iacentibus piano, arque ad mm
punflum confiitutis, comprehenditur. .

12. Pyrami: e11 figura folida planis compre-
henià, quae ab vno piano ad vnam purifiant
conflituitur.

i3. Prgfina efi: fig-nm folida planis compre-
henià, quorum aduerià duo aequalia a: limi-
lia parallela font, reliqua veto parafielogm-
ma.

i4. Spbaera cit figura quidem comprehen-
à, quum circa manentem diametrum fenu-
circulus conuertitur, donec in eundem lo-
cum,’a quo moueri coeperat, rurfns refili-

- manu.
15. abri: verofizbaerae cit 111311618 i112 reâa

linea, circa quam femicirculus-conuertitur.

16. Ca-



                                                                     

LIBER xi. ’ 315
16. Centra»: autem [jabiru-«1e e11: idem illud,

quad ô: femicirculi.
17. Diameter vero [ibaerae cd rem linea

quaedamiper centrum duéla, a; ex vtraque
parte a fphaerae fuperficie terminera.

18. Cana: cil figura quidem comprehenfa,
quum reâanguli trianguli manente vno latere
e0rum, quae circa reflum angulum funt, tri-
angulum ipfum conuertitur, donec in eun-
dem locum, a quo moueri coeperar, rurqu
refiituatur. Verum fi manens refila linea ae-
qualis fuerit relique lateri, quod circa re&um
angulum conuertitur, cm: mboganr’u: erit:
fi vero miner, amblygonüa: 6: fi maior, mgr).

731413 ,19. dm: autem ami efi: manens illa refit!
Iinea, circa quam triangulum conuertitur.

20. Bafi: veto circulus a conuetfia reâa 1L:
nea defcriptus.

ou. Cylindru: efi: figura comprehenfa, quan-
do reélanguli parallelogrammi manente vno
latere e0rum, quae circa reâum angulum font,
parallelogrammum ipfum conuertitur, donec
in eundem locum, a quo moueri coeperat,

i rurfus refiituatur. r
21.. dm": veto cylindri cit manens illa refis

linea, circa quam parallelogrammum conuer-
mur.

3. Bafe: autem fun: circuli, qui a duobus
ex aduerfo circumaâis lateribus defcribun-

tut. 1 14.
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24.. Similn rani 0’ cylindri funt, quorum

ôz axes à: bafium diameiriproportionales (nm.
2.5. Cuba: efl figura fofida fex quadratis

aequalibus contenta. -
26. Tctracdrum efl figura folîda quatuor

triangulis aequalibus 6: aequilateris compre-
henfa.

27. Oéîaedmm efl figura folida 0&0 trian-
gulis aequalibus ô: aequilateris comprehenfa.

28. Dodecaedrum efi: figura fonda , quae
duodecim pentagonis aequalibus. ô: aequila-
taris à acquinngulis continetur.

29. Icojauirum cit figura folida , quae vi-
ginti triangulis aequalibus à: aequilateris com-
prehenditur.

* 3°. Parallelepipedum eft figura folida (ex
planis, quorum quae ex aduerfo parallela faut,
contenta.

z " * 31. Solida figura in filida figura dicitur
infiriài, quando omnes anguli figurae infcri-
ptae conflituuntur vel in angulis, vel in late-

, ribus, vel denique in planis figurae, cui in-
fcribitur. --

* 32. Salida figura filidae figura: vîciflîm

circumfiribi dicitur, quando vel anguli, yel
latera vel denique plana figurae circumfcri-
ptae tangunt omnes angulos figurae, circum
quam defcribitur. -

* AXIOMA.
Anguli folidi, qui fub aeque multîs ae-

qylalibus ac eodem ordine pofitis angulis plæ
ms continentur,aequales funt.

4 ’ PROP.
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LIBER XI. 3.17
PROP. I. " THEOR.

’ Beau bien: ABC par: quaedam non a]! in
fiôieéîo plana DE, quaedam vero infilôlimi.

C o Si enim fieri potef’c, fit pars
D AB in piano DE, pars BC autem
N exrra. Iam , quia omnis rafla

E in data plano in direâum con-
tinuari poteft flfit BF in direétum i- 31’03- l-

ipfi AB, in piano DE. Ergo reâae ABF,ABC
fegmentum commune BA habebunt. Q. BAIS, (a. l2. a. r.

PROP. Il. THEOR.
A C Si dune reflue lineaeAB, CD,

fi inuite"; firent, in vno fimt
F G plana. Item, 0mn: triangu.

D lum DEB in vno plana confiflit.
- 1. SiA DEB non fit in vno
piano: erit pars eius, Velut EFG, in alio pla-
no, quam reliqua; ideoque reâarum ED, EB
vniuscuiusuis pars erit in plano fubieâo, pars
in fublimi. E. A7.

z. Ergo quum ED, EBnfint in eodem pia-
no, CD autem fit 7 in plane, in quo efl ED,
ô: AB in plano V illo, in quo efi EB: necefTe
efir, vt AB, CD fin: in eodem piano. E. D.

PROP. III. THEOR.
Si duo plana AB, BC f: inui-

cem firent .- commun: affermi
flash DB a]! linga reâç. I ’

Si enim linea DB, in qua pla-
C na fe inuicem fecant, non fit

rem; ducat-ut a punâo B ad D
in

1.1.".



                                                                     

.313 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
a. xipoft. 1.. in piano AB aiia reâa 3 BED, in piano autem

u BC reân BFD; à reâa BFD cum reâa BED
n. n. u. x. [Patium comprehendet. Q. E.A ’.

9.8.1.

PROP. 1V. THEOR.

Si "fla lima, EF dudit:A F C reéîù huai: AB , CD, f: in-

G H m’en» ficantiôur, in com-
D E B muni jèâ’ione E 4d rafler
angulo: infijlat, etiam dingo pet flafla AB, CD
plana ad rafla: lingule): erit.

Sumatur AE : EB z CE z ED, ô: inn-
ganturAD, CB, à: par E ducatur in piano AC-
BD vtcunque reâa GEH , 5a a quouis punâo
F in fubiimi ducamur même FA, FQ FD,FB,
PH, FC. Iam quia in Ais AED, (:51; erré
AD z CB, 6c ang. EAD 2 EBC: erit ” in
Ais AEG, HEB iatus AG z HB, à: CE:
EH. Praeterea quum in A15 AEF, BEF ficë
FA z: FB, à: in AÎS FED, FEC pari rationeg
FD z FC: erit in Ais AFD, BFC ang. FAD
:9 FBC. Hinc 0b AGzHB, à; FA:
FB, erit ê FG : PH; à: ob id in Ais CEP,
HFE erunt 9 anguii ad E aequaies, id cit re-
éii. Similiter ofienditur EF ad omnes alias
raflas in piano ACBD pet E duâas anguios

l- 31:5 "b reâos efficere. Ergo ’ FE piano pet AB, CD
ad reâos angulos cil. Q. E. D.

iPRon
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PROP. V. THEOR.
A Si ruila lima AB tribu: ra.C F ai: 1mm, BC, BD, BE. fifi

D tangentibm, in communi figio-
B E ne B ad reflo: angulo: infiflat:
. m: illae rafla: lineae BC, BD,
DE in une plana :runt.

Si fieri potefl, fint BD, BE quidem in [ub-
ieâo piano, BC vero in fubiimi. Pianum pet:
AB, BC producatur, donec fubieâum fecet
in * rafla BF. Iam quia AB ipfis BD, BE ad
reâos infiflit, cric eadem ad planum fubie-

Lita...
(hlm métal, ideoque ipfi BF, quae etiam in A. 4. u,
piano fubieûo cit, ad reâum P anguium infi-
fiet. Sed ponitur quoque ang. ABC reflua

p. 3. dcf. ll-

Ergo ang. ABF z ABC. Sed hi anguli fun: i
in eodem piano pet AB, BC. Ergo rom:
ABF aequaiis eii: parçi ABC. E. A.

. ’ .iRPROP; VI. THEORJ .
A C Si du" rafla: lineae AB,

CD aident plana ad "En angu-
Iorfuerint, parallalàe criant 1p.-

B D fie rafla: lineae AB, CD.
Infifiant AB , ICD fubiefio

E piano in punais B, D. lun-
éiae BD dacatur in eodem pia-

no perpendicuiaris DE, quae fiat :- AB, à:
iungantur BE ,.AE, AD. Et quia AB cit adt
planum fubieâum reCÎta: erunt ang.ABD, ARE
reéii’. Similiter ang. CDE, CDE rem emnt.
Quum itaque ang. ABD :3 BUE , ô: A8 1.:

. DE.O
1. 3. dei n.
g. un. l.
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C. 2. Il.

1.38.1.

m3. Il.

3:0 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

A C DE, ô: BD communis: erit.
AD.-.J BE. Ergo inAis
BAE, DAE erit ang. ABE 2*

B D EDA; ideoque EDA redus
erit. Sun: autemôz angJ-ZDC,

E EDB refli. Ergo reâae CD,
DA, DB eruntE in vno piano.

Sed AB cit in codem piano V, in quo funtDA,
DB. Ergo AB, CD funt in eodem piano.
Quare, quum ang. ABD, CDE reâi fint, ipiàe
AB, CD pataiieiae 7 funt. Q. E. D. ’

PROP. VII. THEOR.
A E B Si dune reflue lineae AB,
. CD paralldae jint ,- filma»

G tur autem in vtraque zzz-fi:-
. .C F D rum qualifie: pmzéîa E, F:

, que diêîa punëÏagcmümtgit
rafla lima in eadem cum paralldz’: plana erit.

Si fieri poteü, fit reâa EGF in fubiimi.
Ducarur pet eam planum vtcuhque , quoi
[acabit planum fubieéium in reéia V EF. Er-
go duae retiae EF, EGF fpatium comprehen-

dent. Q. E. A. .
PROP. VIII. THEOR.

Si fucrint du: "(:740 lineae AC, CD par-
OIIelae, (tique altera garum AB plana alicui [Il
ad rafla: angulor: ("f reliqua Ci.) quoque»
dem plana ad "au: algide: erit.
. Iniiiiant AB, Ci) piano fabieâo in punâis

B, D. . lungzuur BD. Ergo AB, BD, DG
cran:

Q
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A emnt 9 in vno piano. Duca- o. 7. u.
tut in fubieâo piano ipfi BD ad
reâos DE, ô; fiat :: AB, inn-

B . . D gantutque AD,AE, EB. Quia
AB reâa cf! ad lubieâum pian

E num: etunt ang. ABD, ABE re-
, aux. Sed ang. ABD a. CDN z. 3- «au.

:2 reâisi Ergo CDB etit reâus. Et quia DE il" :9. h
:AB, à: BD communis, &ang.EDB:ABD:
etit 8E" : AD. Hinc in Ais DAE, EAB a. 4, I,
etit ang. EDA * à; ABE : teâo. Sed 50- 8. l.
ang. EDB reâus cit. Etgo le ED eft ad pia- Ê *’ "’

num pet BD, DA reâa. [am quia in piano
pet BD, DA fun: ipiae A8 7, BD: patet CD 1- 3- lb
in eodem piano cire. [taque ô: ang. EDC
reâus 76 erit. Sed a; ang. CDB teâus erat.
Etgo la CD eft ad planum fubieâum refila.
Q. E. D.

PROP. IX. THEOR.
A H B deAB, CD ei-dem "a... lineae EF

E G F jan: panifiable, fiai non ,
in eadem cum i114 pla-

C K D no, etiam ban-fi par.

dldaefimt. i »Sume in EF punéium G, ex quo duc ad EF
in piano pet AB, EF perpendicuiatem CH,
in piano autem pet EF, CD perpendicularem
GK. Quia ergo ang. EGH , EGK reûi funt:
etit8 EF ad planum pet HG, GK reâa. Ita- a. 4. n.
que AB, CD ad idem planumteâae ’ erunt, à

ideoque Ï pataiiciae. Q. E. D. , *
X. PROP.
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322 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. X. THEOR.
B Si dune rafla: lima: tan-

fl gente: AB, BC dauba: "fifi: ii-
À v mi: fifi: tangemibm DE, EF fin!

E panifiable, mm autem in eadem
[ana .- illae aequale: angulo:

ABC, DEF cantincôum. -

D FSume AB :- DE, ô: BC z EF, à: iunge
AD, BE, CF, AC, DF. Ergo etunt” AD, CF
aequaies à: paraiieiae ipfi BE, 8: ideo AD, CF
inter fe aequaies ô: pataiielaeg erunt. Quare
61’ AC 2 ’7 DF, ô: ang. ABC z: ’ DEF.

E. D. ï

PROP. XI. PROBL.
A A data punéïo A in fiai;-

l G miadfubieéïumplanwnpcr-
B pmdicularem refiam linc-

« 4m duce".
M In fubieâo piano duc

Vtcunque teâam BC, à: ab

H C A ad BCO demitte perpen-
dicularem AD. Si AD ad

planum fubieéium perpendicuiatis efl: faüum

îam etit propofitum. Sin minus: duc ex D
in fubiecio piano ad BC. perpendicularem
DE, ad quam in piano EDA ex A l” demitre
petpendicuiatem AF. Haec erit defiderata.

Narn in fubieâo piano ducatut pet Pipit
BC pataiieia CH. Et quia A ang. EDA, BUE
refli faut, ideoque BC in planum EDA F re-

» fla
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fla efl: etit ô: GH ad idem planum ’ re&a, a: v. 3. n.
ergo ang. GFAg teétus. Sed efi: etiam ang. 8- 3- dei 11-
DFAÀreéius. Etgo reâa AF cit ad planum
fubieâum P petpendicuiaris. Q. E. F.

PROP. XII. PROBL. .
D i Data plana, a punëfa A;

B quad in ipfi datura efl, ad re-
ffa: angula: regain [imam con-
flituere. ’ A

m Intelligatut punâum B fub-
lime, a quo ad datum planum

agamr ’Iperpendiculatis BC, ë: huic paraiie- a. Il. n.
la ” AD ducatut, quae etit piano dato reâa e, V. 831."!-

Q. E. F. 9 ’ ’
PROP. XIII. THEOR.

B Data lama une?!) A, uod in i -
o fi) 4,11126 refilât lineae 3&8, AC il

rafiot angalo: non conflitumtur ab
eadqn parte.

Si enim AB, AC fimui cirent
petpendicuiates piano A : dué’to

pet BA, AC piano, quod planum A feceti in
reâaIDAE, forent ang. BAD à: CAD f rem , a a. (M: a.
ideoque aequaies; pars ô: tomm. E. A.

PROP. XIV. THEOR.-

Ad quae plana CD, EF eadem rafla lima
AB efl paperadicularit, ea paradait: flint.

. x2. sa



                                                                     

3.4 EVCLIDIS ELAEMENT.
Si negas: pêne iiia produâa

fe Jecare in teéta GH, in qua
fumto punâo K, iunge KA, K8.
Ergo KAB etit trianguium. Et
quia AB cit in planum DH pet-
pendicuiatis, in quo duéta eft
AK: etit ” ang. BAK reâus. Si-

’° ’7’ h militer ang. ABK mans erit. Q. E. A".

PROP. XV. THEOR.
E Si duae raréfie lineae AB,

B BC fifi tangente: dualmr
wifi: Iinei: DE, EF

D tangentibu: fint paradeur,
. A H i non autem in coda»: plana:
8’ a par ipfa: tranfmnz plana AC, DF par-

flagrant.
Duc enim ex B iq planum DF perpendi-

cuiatemlBG , 81 pet G ipfi ED paralieiam HG.
Q. 3.def.n. ipfi EF veto paralleiam GK. Reéti ergo 4’

i I etunt ang. BGH, BGK. Et quia AB,BC ipfis
x- 9. m GH, HK funtxparalleiae: crunt ô: ang. GBA,
Ï: 27’"? GBC reétii’. Ergo GB ad planum AC etiam

a. :4. u. ” tafia erit, ôz hinc plana AC, DF arum pat-
iaileia”. E. D.

PROP. XVI. THEOR.
B A Si duo plana parallalaAB,
* CD ab aligna plana EFGH

ficentur .- commune: ipform
figione: FE, GH finit etiam

D paralldaa.
Si

a
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Si non fint parallelae: produâae alicubi

conuenient, vt in K. Sed quia renfla EFK
efi in 13 plana AB: erit ô: punâum K in .pla- F- l- IL
no AB. Similiter idem K erit ô: in plana
CD. Ergo plana AB, CD produâa conne-k
nient, nec ergo parallela” emnt; contra hyp. 7. 8. «loin,

PROP. XVÎI. THEOR.
G Si du: rafla: lineae AB, CD

a paralleli: plani: GH, KL, MN
ficentur, in eadem ration: fi-
cabuntuiw (AE i EB:CF :FD).

Iungantur AC, BD, AD. .
Occurrat autem AD plana KL .
in. O, ô: iungantur 0E, 0P.
Ergo quia plaina parallela K14; .

MN a plano EODB fecanrur: arum * E0, BD a, la. u.
parallelae. Eadem ratione OF, AC parallelae
emnr. Ergo AE: EB :i A0: 0D :i CF’J- 3.5-
FD. E. D.

PROP. XVIII. THEOR.
F Si "84 lima AB Iam

K dirai CD fil ad rafiot 51g"-
, 10:: 59’ omnia quae Par ipjàm

" E H B G AB traîgfiunt plana EF cidem
plana CD ad ratio: angnlo:

arum. .Sir planorum CD, EF communis feâio te,
fla EBG, & ex eius punéto quouis H in plana
EF- ducatur jpfi CE perpendicularis HK. Iam a. a. defi a.
quxa 6: ang. ABH radius: eft: erunt n AB,". la. L

. X 3 KH



                                                                     

3:6 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

i I F KH parallelae; ô: hinc KH
3’ 5m K Ç èrit 9 ad planum CD refis.

l u - Sed item sa de reliquis ofien-
E H B G demr, quae vt KH in plana
D EF ad îpfam EG perpendicu-

. . . e 4 lares ducipoflunt. Ergo pla-
n 4.35. Il.num EF plano CD reflum ’ erit. Similiter

demonfhfabimus, quoduis aliud planum pet
AB duflum plano CD reâum fore. E.D.

PROP. XIX. THE OR.
I B Si duo plana fi inuite»: fe-

4E. tamia AB, BC plana alitai AC
E U) fin: ad rafla: angulor: commu-

1a i ni: ipfimam [affin BD eider»
D C plana. AC 4d rafla: angula:

 ’ erit.

. Si negas: duc ex inD plana quidem ABad
a ,1 AD perpemlicularem DE, in plano autem BC

’ perpendicularem DF ad DC. Sunt autem
AD, DC communes feétiones planorum AB,
BC cum plane AC. î Ergo duae reaae ED,

x, 441.5 me ad angulos reétos * conflirutae emnt pla-
lno AC ab vnoi panât) D a: ab vna parte.

A- 13. n. Q. E. A’. . -
PROP. XX.. THEOR.

D Sijblidu: angulu: A filé
tribu: angulir plani: BAC,

k V CAD, BAD continentar:duo quih’bet CAD , EAD
B E C reliqua BAC main": fait,

. quemodotunquc fmi.
Cd: l.
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Cafi 1. Si ang. BAC, CAD, BAD aequales

funt: euidens cil propofitio.
Ca]: 2. Sed fi non fint aequalès: fit comm

maximus BAC. In plane pet BA, AC fiat:
ang. BAD : BAE, ë: capiaruri AE L: AD, ’
ô: par E ducatur refila fecans ipfas AB, AC in
B,’ C, ô: iungantur BD, DC. Erit ergo in Ais
BAD, BAE bafis BD z F BE. Et quia BD lb 451.
-l-DC ’ D BC, erit DCËD BC, à: ergo in
Ais ADC, AEC ang. DAC D ’ BAC. Quare a, 2;. 1.

DAC-I-BADD"BAC. E. D. v tu 4-851-
PROP. XXI; THEOR.

D k Omnir filidm zinguât! A
, ’ fifi minm’iâw quam quatuor

B c rugi: angulù planù cantine-
tur.

. In reflis enim, angqus planes BAC, CAD,
DAB contînentibus, fumtis quibusuis punais.
B, C, D, iungantur BC, (3D; DE. Quia ergo
fondus ang. B continetur fub 3 planis ang. ,
ABC, ABD, DBC: erunt ang. ABC-FABD f g, 2°. B-

D DBC. Eadem ratione in folido ang, C i
emnt BCA 4- ACD D BCD, 8c in folido ang.
D emnt CDA 4-4- ADB D CDB. Ergo ABC
4- ABD -l- BCA 4- ACD 4- CDA 4- ADB
DDBC 4- BCD 4- CDB id ef’c’ 2 mais. c. 32. l.
hum autem ang. ABC -l-- ABD -l-- BCA 4-
ACD -I- CDA -I- ADB 4- BAC 5&- CAD-i-
DAB z r 6 mais. Ergo ang. BAC-l-CAD
4- DAB ( ” 4. reâis. E. D. r. s. n. l.

x 4 PROP.



                                                                     

v. 4.).

sa: EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. xxu. THEOR.

B E HÆLA O D FŒ K
Si jint tu: anguliplani ABC, E, H, quorum

duo relièuo flint maiore: quomodotunquefimti;
tontinant autem reflue lineae aequale:
AB, BC, DE, EF, GH, HK: fieri potefl, v: ex
fi: AC, DF, GK, que rafla: «guzla: mim-

» gant, triangulum Lonfiüuatui’,

CajÎ I. Si ang. ABC z E z H: erit "AC
: DF r: GK, ideoque duae quaeuis ipfa-
rum terri-a maiores erunt, vt ergo ex ipfis tri-
angulum confiitui queat. Q. E. D.

Ouf 2. Si praedîéti anguli non fuerînt ae-

quales inter fe: fiat ang. CBL : E, ô: BL :.
AB, 6: iungantur AL, LC. Efi: itaque CL
: " DF, ô: CL -i- AC D 76 AL. Iam qùia
ang. E -i- ABC D H, ô: E:CBL, pare: efl’e

’ 4’ ang. LBA D H, ideoque AL D9 GK. En
go DF-l-AC D AL D GK. Similiter ofleu-
dentur AC 4- GK D DF, ô: DF-l-GKDAC.
Quum icaque ipfarum AC, DF, GK duae quae-
uis renia fint maiores : triangulum " ex iis-
dem confirui potefl. E. D.

PROP.
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PROP. XXIII. PROBL.

Ex tribu: anguli: planir ABC , DEF, GHK,
’ m duo reliquofimt maie": quamodoruno

qucfumtiJôlidum angulum conflituere: apor-
tct autem tu: angulo: quatuor reâi: (02 mi-

norer. . .
E H

D- G KAbfcinde aequales BA, BC, ED, EF, HG,
HK, ôz iunge AC, DF, GK, ex quibus con-
flrue A. LMN ira vt LM : AC, a: MN :
DF, 6: LN z GK, quad femper * fieri po- a, a, m
Iterit. Dein A0. LMN circumfcribe le cil-À B. s. 4.
culum,;& eius plane ex centre Q ad reâos
angulos confiitue Y reâam, in qua cape 3 QR 7- Il Il.
z a (ABq-LQq), a iunge RL, RM, RN. ’- ü 4M
Faâtum erit.

Primo demonflrabîmus, femper effe AB D

L .
QCafi I. Cadar centrum Q intra A. LM N. -

Iam fi non fit AB D QL: erit AB 2 QL au:
( QL. Sir AB : QL. lunge QM, QN.
Quia ergo BC : AB 2- QL z QM , sa AC a. confia
.-. LM: erit ang. B z ê LQM. Similiter à 8- n
pater efTe ang. E:MQN, ô; ang. HzLQN.
Ergo erir B 4- E -I- H:LQM-*- MQN 4-

i X 5 LQN
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1:9 CH

D G Kn- ie (th- LQN z " 4 mais; contra hypothefin. Sir
15. 1.

veto AB C QL. Cape Q0 z QP z AB,
ü iunge OP. Eric ergo 0L z PM, à: Q0:
0L z QP:PM. Quareà 0P, LM emnt par-

, allelae, ée ergo in aequiangulisA LMQ,0PQ
erit i QL: LM z Q0: OP. Sed QL D Q0.
Ergo LM’ D OP. Quia igîtur 6: AC DOP,
erit A ang. B D OQP. Eadem ratione ang.
E D MQN, ô: H D LQN. Ergo erit B 4-
E -l-- H D 4. retïtis; contra hyp. Igirur quia

I AB nec z nec ( QL: erit AB D LQ.

L RBEH
H

A -C G 5K
Ca]: z. Cadat centrum Q in lams MN. Iam

fi dicas AB z QL: erunt DE : EF z AB
: QL z QM :- QN, ideoque DE 4»- EF
:MN :DF. E. A". Si dicas AB(
LQ: emnt DE-l-EF ( DF. E. A". Er- i

go AB D LQ. A ou



                                                                     

SLIBER x1. i 3;.

04j: 3.. Sic centrum extra A. LMN. Iam:
fi dicas ABzLQ: erit ang. BëzLQMX- il -
&HzLQN. Ergo B-ç-H:MQN:ê l
E; contra hyp. Si dicas AB a QL: facv
Q0 z AB, 61 QP: BC, QS:HK, ô: iun-
ge 0P, OS. Ergo Q0 : QP z: Q8 , à: vtii
in Cafu x. demonflrabitur LM D OP, ô: LN
D OS. PErgo AC D OP, à: GK D 05,6: ang. g,
B’À-D OQP, à: ang. H D OQS, Fiat ang. A, a; I.

OQT:H,&OQV:B,&QT::QV:
Q0 , ô: iungantur 0V, OT,’TVÎ. Erit itaque’

’0V:AC:LM, &OT :GK:LN.v- 4-1.
Sed quia ang. POQD VOQ, ô; SOQDTOQ:
erit POT vel MLN D VOT, &ihinci MNg. ,4, 1
D VT, ideoque DF D VT. Quum autem
QV :ED &QTzzEF, erit ang. E DA
VQT, id efi: E D B 4- H; etiam contra hyé
porhefin.. Itaque BA D LQ. i

Secundo dico, ang.folidum R cire ex tribus
planis B, E, H confiitutum. Quia enim QR
plano circuli reâa efi: erunt ang. RQL,RQM,
RQN reéii’. Sunt autem aequalcs LQ, MQ,
NQ. Ergo ’ RL : RM z RN. Et quia . ’

a QRq

v X.
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33: EVCLIDIS ELEMENT.
F

QRq :ABq ---LQq, ac 0b id QRq-l-
LQq z ABq: erit’ LR z AB, a: ergoRM
z BC , atque, 0b ML : AC ,ang. LRM:
B. Eadem ratione ang. LRN z H, à ang.
MRN : E. V. Quare ex tribus planis B, E, H
conflimtus cit folidus angulus R. Q.E.F.

PROP. XXIV. THEOR.
B G Si 16Mo» parthplanir toutiaæatw:

H pojira ipjitu plan 5’ u-

c qualia 5p" 4.-E ma iD l. Nam quia planai parafiela BH, CF kan-tur a plano AC in mais AB, DC: emnt’ AB.
CD parallelae. Similiter quia plana AF, RE
parallela feeantur a piano AC: emnt’AD,BC
parallelae. ErgoACefiPgr. Similiter ofla-
ditur, reliqua plana AF, FIE, BE, BH, FC Je
ng-a Q E. D.

z. Iungantur AG, DE. Œia AB, BG
- fis DC, CE funt parauelae: cit aug. ABC f:

DCE.
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DCE. Sed A13r : DC, 6: BG : CE. Er- c. 34.1.
go A. AGB z DEC, ô: igitur Pgr. BH z.
Pgr. CF. Similirer ofiendetur Pgr. AC z
HE, à: Pgr. AF z BE. (L E. D.

, ” Sabalium.Et quia ofienfum "en, ang. ABG z DCE, 8c
AB: BG z: DC: CE: pater aequiangula die Pgra.
oppofita,& laura circum aequales angulos propor.
rionalia habere, ideoque etiam Emilia elfe.

PR OP. XXV. THEOR.

1 B M W’ v r cT , . Y ZA E H N

o. p 0a .K 1L. :0 5
Sijôlidum parallakpipedum ABCD plana EF

firerur oppojiti: plani: AG, CH araüelo: tri:
w ôafir AELK ad bali): EHDL n’a- olidum AB-

fL ad filidum EMCD. .
Produc enim AH Vtrinque, a: pone ipfi

EH aequales quotcunque HN, NO, a: ipfi EA
aequales AP, PQquotuis, ô: comple Pgra.
QR , PK , DN, N8, ô: dea PT, AV, HY,NZ.
Iam quia Q? z PA z AE; erit * Pgr. QR r. 3g, L
:1 PK z AL, ô: Pgr. PI z PB z BE. Erit
quoque Pgr. TQz" VP :: GA. Ergo tria v. :4. ll-
plana folidorum PT, AV, EG tribus planis
aequantur. Sed tria tribus oppofitis ° aequan-
iur. Ergo 9 tria folida PT, AV, EG aequa- M9- dei-n.

A lia ’
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I - ’B M W
V G F c lT Y ZA EHNo. P ,.0a K L D 45

lia funt. Similiter oflendetur tria folida OY,
NC, HF aequaiia eflè. Ergo bafis QL aeque
multiplex cit bafis AL ac folidum TE folidi
GE; &eadem ratione bafis 0L aeque eii mul-
tiplex bafis HL- ac folidum OF folidi HF.
Porro fi bafis QL Dzd 0L: cil 6:0 foli-
dum TE D z ( folido OF. Quum vt bafis

z. 5- dei 5- AL efi ad bafin HL 76 ira folidurn GE ad fo-
lidum HF. CL E. D.

PROP. XXVI. PROBL.
A Ad datant "au! Ho

neam AB ("9’ ad daman in

H purifiant A data M-
gulajôlido C aequalman-

B C L galum [blidum confiant.
Sint DCE, ECF, FCD

D anguli plaui folidum C

n continentes. Ex quouis
i v F purifie F in refila CF de-

qh a. n. mitre in planum ECD perpendicularemii FG.
quae ipfi occurrat in G, à: iunge CG. Dein
fac ang. BAH z ECD,& ang. BAK z ECG,
ô: AK z CG; atque ex K piano BAH erige

,v per-
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perpendicularem " KL, quam fac 2 GF, 6: a. n. u.
image AL. Dico faâum.

Nam flat AB 2 CE, ô: iungantur KB , BL,
CE, EF. Et quia refiae KL, GF planis BAH,
ECD perpendiculares funt: erunt ang. AKL
BKL,CGF,EGF reéii. Dein quia KA2GC, ’
ô: AB 2 CE, à: ang. BAK 2 ECG: erit e a. 4. r.
BK 2 EG. Sed KL 2 CF. , Ergo AL 2 "
CF, 6: BL 2a EF; ac inde ang. BALIS 2 l3- 3. l- .
ECF. Similiter, fumta AH 2 CD a: iunâis i
HK, HL, DG, DF ofiendemus ang. LAH 2
ECD. Ergo tres ang. plani BAH, BAL, LAH
anguli folidi A tribus planis ECD, ECF,FCD
folidi C aequantur. Hinc ang. folidus A 2

v C. Q, E. F. 7- *’- l”
PROP. XXVII. PROBL.

H M F D A dataL E rafla limaB C AB data fo-
A G - . Iidvparalle-K (appuie CDfimue Effimiliter pojitum filidwn pa’rallelepzpe-

dam dcjcribcre. -
.Fac 3 angulo folido C 2 A , ita vt angulo 3. ,5. a.

GCE 2 KAB, à ang. FCE 2 HAB, ù ang.
GCF 2 KAH. Dein fac EC: CG 2 î 3A5 a. n. 6.
AK, ac CC: CF 2 KA: AH, ô: comple Pgr.
BH , ac folidum AL.

.Etenim ê Pgr. KB A) CE, &z Pgr. KH A) Ç. def. 6.
CF, a, quia ex aequo EC: CF 2 BA: AH, hmm
Pgr. BH m EF. Ergo ô: tria reliqua Pgra.

’ HL,
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,. au... HL, LB, LK m" tribus reliquis DF,DE,DG.
a ÎËËË’n 04m PPd- AL N9 deo- CD- (Le. D.

. . . .mon xxvm. THEOR.
Si filidum paraflalepi-

i’ pedum AB plana CDEF
G fiaetur Par diagonale:

F D CF, DE oppofitorum pla-
H 110mm : filidum AB ab

E A plana CDEF fifi-rzamficm’ntur.

a 34- l- Quia enim A. GCF 2 ’ A. CFB, 6: AADE
25:32,; Il,: A. DEH, a Pgr. AC 2 n BE, a: Pgr. ce

2 CH: Prifma GCFEDA 2 A prifinati CF-
BHDE. Q. E. D. *

’* Sabot.

Prifmata veto elfe illas duas dimidias paires
a dei. AB, pater ex :441. 8; fehol. eiusdem, 8: ex

eo quod,1(perl6.n.) planum CFED parallelogram-
mum eü. Conflit: inique, prifma triangulatem
bafinvhabens dimidium elfe parallelepipedi aeque
alti 8c in eadem bali GE conflituti, vei in bali AH
bafis triangularis dupla.

PROP. XXIX. i THEOR.

Solida parallalepzyzeda AB , A C in eadem
ibaji AD eademque altitudine, uarum infiflen-
ta: lineae AE, AF, GH, GI, KL, KM, DB, DU
in cirdem reéïi: lineir E1, LC qoüacantur, in!"

fifimt aequalia.
Quia K86: KC funt Pgra. 5l inde LB:

* 3 "m. KD 2 MG: erit LM 2FBC, ü ergo A.
LKM



                                                                     

I’I B C LKMz’ BDC, nec non- v. a. r.
. L a P r. tarzans, Ea;Ë-36nl.
E k H I immune mm:

CBL ,Ei’c autemf Pgr.°. 34- II-

v d LA 2 se, a Pgr. MA
If 5’ D 2 CG. Ergo Prifina
* G AEFMLK2” Prifm.æ.to.def.n

A amen D. Hinc ad; -dito Communi «foiido AKDGHF’MB, tata
deavAB, ACaçquaiîa» ’ erunt. ’ (2.8: D. A

mon XXX.- Triton;
Ï; r6 j M 4 Solidaïparalla-

lepipcda A B E H
fignw A me in and");

’ haï cadi-mana ahi-Ï” k .
- nidifiai quorum fi: 3z, me Matou» 1 s

C cirait»; (inti: refit? r H .1
l’ion-collocçnturfl- ,. t

ter fi aeqaaliafimt. v Q.» .
, Produeantur enim DF, MG, 1H, E0, vt

fe’ inuîcem fêtent in K, L, N, & iquantur
KA, LP, 09149. Ergo de. ABE :2: e h a, n,

ABNK 2 E. ABDG. Q. E. D., .
a mon xxX1.THan.

Solïzfa pmaüélzpipeda AB, CD, * quae in
nqualiôurfim bali a: A E- , CF, 55’ eadem alli-
mdine, iam- fi fin: ’aequalfa.

. . Maca-



                                                                     

EVCLIDISuELEMENT.
L B 0 ’ D Ca]: 1. Sint in-
i * fifientes lineae AG I Da GsBE,HVI.,KL,K E N 1A CM, DF, N0,PQ
A H C , P ad reâos angulos

balibus AE, CF, ôz fit ring. PFN 2 HEK,
NF 2 RE, 8c FP 2 EH. Erin ergo Pgr.

c. r. clef. 6. CF 26C m’ Pgro. AB., Eadem ratione qui:
’ altitudines NO, KL a’equales, 6: ang. ONF,

ONG, LKE, LKA reéti funt: erit Pgr. ND
2 am ipfi K3, a Pgr. c0 :&mAL.
Quare ô: reliqua Pgra reliquis aequaiia a: fi-

1Hi’Àef’mtnilia erunt, 6c ergo de. CD 2 ï ipii AB.

G

(2.12. D. -

I M Zo v T;L B
H c P Y...

v. cal! 1.

D N J? G.K E . R I Ç X S
Cafi z. Sint itemm infiftentes perpendicu-

lares, fed ang. PFN non 2 HEK. Produc
NF in Q, ô: fac ang. QFR 2 HEK,& FQ
2 HE, ô: FR 2 EK, à: octuple Pgr. QR ac
folidum TR. Ergo erit de. TR." 2 deo

V AB. Produc PF,SR, quae conueniant in V,&
pet QducipfiPV parallelam QX, quam produc
donec produâae CP occurrat’in Y, a: com-
ple dea TV, TP, quorum baies fiant Pgra.

VQ.
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VQ, PQ. Iam dea. TV, TR eandem bafin l
TF habentia, aequalia 9 funt ; à: hinc de. a. .9. n.
TV 2 AB. iSed quia Pgr. FX 2 75 FS 2 il 35- I.
AE -..- v CF z erit. Pgr. PX: FY 2 CF: FY. .; 3;?”
Atqui de. TV: TP 2 ’ Pgr. PX : FY, nec a. :5. u. i
non »de..HCD 5T? 2 Pgr. CF : FY.. Ergo
de. Tif; TP 2 P153. CD: TP. Quare de.
TV 2 F CD, ideoquevad. CD 2 AB." Q. c3- 9. S.

E. D. - ; .* a. -,I M z. L 736, D
A Hf q. e p

ËK Tan? wn wr
Cafi 3. Non fint infifientes AG,BE, HI, KL,

CM , PZ, FD, N0 perpendicularesbafibus.
Duca punétis B, I, G, L, D, Z, M, 0 adübaA
fes pe’rpendicuiares BQ, IR, GS,LT, DV,’ZX,

MY, OW, 6: iunge 8T, (,18, TszRS, XV,
YW, YX, VW. Erit ergo de. MV 2 7 7’ cal-2:.
cg. Atqui de. en :: i’MV, «tapa-A3 a î; un
.2s (KL, ’Ergo de. CD2 AB. QE. D.1- 30° II-

” Sahel. traque Parailelepidn aequalia AB,CD
aequalium bafium neque aira finit. Nam fi nlteriu:
AB altitude muion- effet: quia ipfins AB pars api
Boire: àe’queaita ipfi CD, foret pars dei. A8 r:

pdo. CD. Ergo dea. AB, CD inaequalia forent.

Y a PROP.
i netiqui «in: demonfirationem une: facile ad-

denæSimilin enim en demonflntioni afin [a
tu] Il



                                                                     

g. 45. I.
a. ;l. Il.
q. 35. Il.

,4. avouois ÉLÉMENT.
’ mon xxxnî THEOR.
Solida paraüclepipeda AB, CD, quae canin
bahut altitudipam, intçrfint w 6413: AE,

L CF. î. - a n ° K
[Æ ÆA C G HApplicetur adxFG Pgr; FH: ’ AE,& com-

pieatur de; DH 2 5Pi43. (En autem to.
tum de. CK fecatur piano DG, erit’l de.
DHayei AB ad de.CD ficut bafis PH veiAE
ad bafin CF. Q. E. D. ’

* Sdol; Hinc paraflelepîpedorum aequalîum
quod maiorem bafin habet , minorem habet altitu-
dinem. Non enim eandem; quia fic dea iriae-
qualia erunt: nec mimant; quia fic par: illius
dei reliqua aequelita eadem maior, 8: a poum-i
totaux eodem mains erit.. v

PROP. XXXIII. THEOR.
n Simili]! parai:

. G P Içkpipcda AB, CD faut
B jèfant in triplicata ra-

H mm boni Ï. gonarthro-
rum AE, ŒemimflL

"A ’ In piochai!D E K on capes-Ex 2 CF.
L El. .-: FN, EM2FR.

ComplejfngKL, à:
0 . de, K9; Iam quia

r i ’ de.

H w,
,5
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de. ARN CD, ligieoque 9 ang. AIR-1:19. «En,
CFN: çrit- ang. KEL ç CFN , ptgpterem &I-def- 6.
Pgr. KL: à: m ’CN, Eadem” ratione Pgr. zzgùfffz:
KM : m CR, à; Pgç. DE :œïfiF; Quog  ’
niam ergo &z tçia religça Pgra tribus reliquîs

. aequalia à: fimilia ’  fuht: erit deæ K0 çn- fchu-II-
; m A CD. Complç Pgr. HK, lé: fac Ïdea M°’ùfi"’
. HP, PL eiusdem altitudinis’EGLçnmÎfidb AB.

En quina AE: CF:EH:(FN :ÎVEG; FR:   ,
LeritAE:EK:HE; EL:G,E:,EMp Efi * ’ l? ”
* «m’a AE: EIÇ z AH: HK,& ne: ELIfr: n- 1- 6-

HK: KL, 8c GE : EM z f9 PE Qùare
 ; AH : HK z HK : KL : PE: KM. Porro

AH: HK :’ de. AB: de. 3K; &HK: KL,-r33: "f
"r: ’ de. BK: PL; ô; PE: KM :de..PL;,

î K0. Ergo ppdaAB, BK,*PL, K0, ideo-3
z que AB: K0 :2 (AB: 13K)3 :4 (AH:HK)’,E. "fief-s.

a :(AE:EK)3:(AE:CF)?.I- Q;E.D.:,;. .«. . Q
4

Cofaàtfrîàm. ’  ’"
Hinc, fi quatuor rame lineaekpontînue pro-

portionalcs fuerint. en vt prima adàqumam , in
E fondant parallelçpîpedum, q.uod.fir,.a prima, gli
. [ondula a feeunda fimilc &fimiliter defçriptugn ç ,1.

PROP. .XXXIV. THEOR. I. )
  Arqudliwn [611’110er parallckpipedorum AB:?

CD bajè: AE. CE fintzzeciproc: propaI-tiandm
altitudiyifiu: AG,,ÇH, Et 14993471 filmant;

; paralleleplpedarum AB, CD afn AE, CF finit;
1 "effraya proportiaizaln altitudinibw AG, CH,
  a inter jèfimt «gadin.

Y 3 . C4:



                                                                     

,4: EVCLIDIS’ ELEMENT.

Cu]: 1.’ I Si infifientu

rcétae AG, EB; 1K, NO,

CH,LM, FD, POJunt
bafibus AE, CF perpen-
diculares.

hm). I. Si de. A8
:2 CD, 6: bafis AE:
CF :. erit a: ah. AG :r
CH. Ergo AE: CF a
CH: AG. Sin autem

P alterutra bafis AE   a1-

w H t. tara CF : quia tune al-..fi. 33. mîîmdo AG  . ’ CH, cape CR z: AG, a: com-

; pie de. SC. Iam quia AB :::ICD, erit AB:
W .CS:CD : C8. Sed AB: C5 :6 AE;CF.

53:11..   616D: CS :3 Pgr.CM: Pgr. RL Œ’Cflt
* h 5’ CR z CH: AG. (mare iterum cfi: AE: CF

 :CH:AG. D. a

C

THpr. -Si:AE:CF:CH:AG. Iam
. fibafis AE:-CF: crins: AG:CH,ideoque

7.35, n. de. AB 2’ CD. Si vero AE   CF: erit
” 4mn CH  " AG. Pane rurqu CRZAGa 5l

comple de. C5. Ergo AE:CF z CH:CR.
SedAE:CF:9AB: CS, ô: CHAIR:-r
CM:RL :ICCD:CS Ergo AB:CS::

à 9. 9 CD : CS. Igiçur imam AB z: 9 CD. Q:

E. D. I

.i Ï
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CajÎ 2. Si infiflentes AG,

E8, CH &c. bafibus AE, CF
non funt perpendiculares:
"îemitte x in bafes perpen- Il. ll- Il;
(iiculqres CR, BS, 0T, KV,
HW, MX, DY, (L2, 6: com- ’

pleta  intellige kada KT,

I I.
1

Hyp. 1. I Iam fi de. A8
: CD: quia de.  AB :4! N°334
KT, à: de. CD:MZ,erit
de. KT z M2. Œum
itaque fit"BG: DH :DY: a. ni. I.

us; ericèAE; CF :DY:BS. (L E. D.

X
C

Hyp. 2. Deinde fi bafis AE : CF :: alt. .
DY: BS: erir&* BG: DH r. DYgBS. En; 14.115
go de. KT z N M2, ideoque de. AB.-:9
CD. ’ (LE. D.

* Cent.
Ofienfum efi full byp.’r. cafi l. ’dea. mâta CD.

C8 aequalium 8: fimîlium bafium en": inter fe v:
altitudines CH, CR. Et qui: bis duobus deis
quaeuis alia duo aeqnalia 6c aeque aira fumi por-
funt (par 31.11.): pine! in vniuetfum duo quaecun-
que [’pda aequalium baratta [elfe in ratione altin
tudinum.

’ Scbol. .

Propofitiones 3L sa. 3;.8c34. cum fuis fchoîîîs 8:

con-ouadi; valent quoque du Prifmatîs triangula.
ribus, propret en quae 0&an fun: iqprop. sa.  

r4 PROP.



                                                                     

m EVCLIDIS ELEMENT.
papa XXXV. THEOR.

Si fin: duo au
Iiplam’ BAC. EDF

H ’ baguait: ,- if in ip-

  firum verticibzu A,
L D rafla: fiblima

E AG, DH [confina-
antur, que cum
refit? [havir a prin-

dpio fofiu’i anghlo: continent agacin, du.
"un CAB, GAG alizari HDE, HDF ; in M112
911’614: autem ficmntur quand: m2614 G, H,

niqua ab adplana, in qkiÂufimt anguli
primi BAC, EDF, perpendiculare: ducuntur
GK, HL; if a puuflir, K, L, que a perpen-
dicularibu: fiunt in planir, ad Primo; angulo:
àmganturvircëlaa lineae KA, LD: cum ficHimi-
6m acquêt: angnlof KAG, LDH cantindmxt.

’POIîè AN r. DH, ô: in plana AG K.duc

N0 parallelam ad GK, quae ergo plane BAC
a. & IL perpendicularis le erit. A punais O , L duc

a5! recÎtas AB, AC, DE, DF perpendiculares
OB, oc, LE, LP, a; iünge NC, NB , HE, HF,

7. .7. .. CB. FE. 1131m quia Aqu’Y N Oq-i- OAq,
8c OAq :7 OCq rhACq,& NCq -i- OCq
:7 NCq: erit ANq«: NCq 4-CAq,ideo--

3. 48. y. que a ang. NCA feêhis. Similiter oflenditur
ang.HFD reâus. Q51are,ang.NCA:I-IFD.
Et quia; NAC z ac AN z DH: erit

- AC "En-(fétg ratione A B z DE.
: ..1 .. mut-ç ’CB .---: ï FEQQêërwëng- ACB 2 mm:

ang. ABCËDEF. Hinc" ang. 0GB:LFE,

. - ’; 3  3 a;

sur»;
W n

*’sh

.. l-



                                                                     

.. wLIBEk XI. z - L 14.9-
6: ang.OBC LEF, 8c 0b ÇB Z FE, ef’c C0
2 n FL. Vnde parer 5A0 2 DL. Hinc
quoniam NOq.-l- OAq Z ANq 2 DHq»
z HLq -I- LDq: erit ONq:HLq ô:
NO :HL. Igitur confia: ang. KAG:9 s. a. x.
L131-1. (Le. D, ’ . v . e ..

Campa.
t , Ex hoc veto manifeûnm efi, fi fin: duo Magali

plani reflilînei aequales, ab ipfisàutem confiituanÂ
tilt fublimes reflue lineae nequales, quae cum re-
&is lineis a principio pofitis aequales continent  
angulos, alterumnkeri , peupmdi’cMaces NC,.HE.
quae ab ipfis ad pinça in quibus fun: grimai mgnli
ducùntur, inter fe aequales cab.

 PROPËy XXXVI. THEOR.
Si tu: refiqàlin’eae A," B, C,- reportiqnàïu.

jint: filidum parallelzpifiedubt, quad a Film!
fit, flaqua]: eflfilida parallelepip’edo, quadfiç
media B, acquilaïçra quidem ,7 déquiqnguloâ paf

in: untedifla;

a DE  K D I G i ; âA
Exponatur angulus folidns D, a; ipfi ae-  

quales fiant DE, DG, DF, ê: coinpleatur de.
DE, quod en: fafium a.B. W Roman K1. 2
ANS: ad punfiumK fiat n ang.lfolidus K21), a. 26- Il.
ac KM 23,5; KN-TÈC..& compleatur de.
K0, quad erit fafium a tribtisî A, B ,C , 81:14;:

. Y 5 qul-



                                                                     

34a EVCLIDIS ÉLÉMENT.

Æ F , 1 A
X - K D a : àa. a. u. 8: quiangulum ipfi DEK Et quîaÀKLzDG:

A aux: DE: KN, a; ang. LKN E GDE: erit Pgr.
F: M. 6’ NL :F EG. . Deinde quia à; Â ang. MKN

:FDE, à ang.MKL:FDG, ôz KMzDF:
erunt perpendiculares a punais M,F ad plana.

v» tm- astu- NL, EG duâae aequalesn; id efl: dea DH,
K0, aequales haïes habentia EG, NL, acque-
altaîemnt, ad ergo aequalia’. Q, E. D.. a 4. def. 6.

.441; n.

PROP. XXXVII. THEOR.
v Si quatuofrcëlu lima: A, B, C, D propor-

tionaler finir: Cf que ab fiant filida par.
n alleltppeda E, F; G, H fimih’a Cf [militer de-

fcripta pmportionnlin emmi. à fi que: 46 ip-
firfiuntfàlidæpardlcbpipcda E, F , G , H fimi-
lia 69’ ftmiliurval’gfcripuproportim-dia fini: 69’

ipfic mafia: lime A, B, C, D proportionniez-
mm.

g; z E F V G à .
’ 1’ B C D

1. Nam qui: de. ENF: eritE: F:’
(A: B)’. E0dcm.argumento erit G : H :-

...h,,.&..(c:n)3. sed(A:,B)’:r(c:D)’. En
fch.:z.s.goE:,F:GtH.. (LED. in -

’ .1 Z. (11133,

n. 3;. u.



                                                                     

LÎBER x1. 5 r n ,4,
7:.1AQgîa, vt antea, E: F :2 (A: F)’, 6: Ch

H:(C:D)’, arque E:F::G;H: erit
(A: B)3:(C: D)’, ideoque A: 32’ C:c.a.fc;:.u.;.

D. (LED. 1 . g
ÏPROPÇXXXVIII. THEOR.

Si planum AB adplanum AC reéîumfit, (’9’

45 ana punéïo D tout»: , guzla fimt in une piano

AB, ad alterum Planum AC perpendicularir du.
mur.- m in commumm planarum ficïioncm AE l n
«un.

B Si negas, cadat extra , vt
D DF, ô: a punâo F in plano

’ n AC duc ad AE perpendi-
’ G cuIarem FG , 6: iunge .DG.

y E Iam quia FG perpendicu-
F

laris ’" cit plana AB : erit r. 4.def.n.
C ang. F GD reâus ". Sed la: "4kg u,

n , ang.DFG reâtus"efi. Œa- z ,
7re in A GDF duo réai faut. Q, E. A. -  

PROP. XXXIIX. THEOR.

Si in filido parallelapzpeda AB, oppojîtorm
planera»: AC, BD lutera faceùtùr bifariam;
par figiez" une Plana ducuntur, EF GH,
IKLM: emmurai: planer-nm fifiio N0 315:
Iidi parfile]: ipedi diamdfl PQ fi mutila «65-

fariam fia: uni. A
X

Inn;



                                                                     

343 EVCLIDIS ELEMENT.

D G ,Q .4 1, l.. Inngantur Q0,H .- 7 , 10T, PN, NS. Quo-
MV J A 1 BniamQB,DTfunt

H parallelaezperitang
. ,QLo z: OMT.29: I. F7 R S U Praeterea QL Z:

1P- 33- I. K   TM. Et quiaq’
1 - . L , ML, DQ parafie-

P .. E Ç lae (nm, item DT,
GH, Q3: erîtMO

a. confit. ç: 75 DGIZ " GQ 2 75 0L. Quare i Q0
01- 42.;l z 0T, a: ang. QQL: MOT, à: 0b id l3

I Mrh ’15. h QOT reâa. Similiter demonflzratur, SN:.
N P, à; SN,P reftam effet. Et quia PT, SQ.
ipfi CB aequales 76 8: parallelae, ipfae aequa-
les &parallelae futur: cran: ô: TQ, PS aequa-
les 4’ à: parallelae. Ergox &ae NO, ,PQlùnt

1,. 7. n, .in eodem 7 plane T5, ê: e mutuo fecabunt
in R. ’Sed quia4’ ang. 0 R : RPN, &ang.

3-7-ü-1- QOR: PNR, à: Q0 ":- PN: erifl 0R:
a. 2.6. l. RN’ si. :RP. Q. E. D.

  V * Scbot.
Hinc-in dmni paraflelèpipedo dîame’tti omnes

f: mutuo bifecant in vno punao R.

PROP. XL. THEOR. ,.
e Sint duopnfmata ABCDEF, GHKLMN
nequealra , quorum mm quidem âafin baôeaf
Paramlagrainmum ABCD,Ahcrum vero trim-
gulum GHN, Cf Parafldogrammum AQCDdu-
plu»: fit trianguh GHN: daguait]: arum ipfa
prg’fivz:.ta.

Com-



                                                                     

mm in.» ï ,4,-
.F. -...v. . .

""13

r." à’Yi .

.A .,a. r En"... 1’
...flA ’

min, " 214?. . 7 ; Mx’ï
Compleant gengm’ dea. A0", HF. Et

quoniam Pgr. AÇ: a A GNflzê Pgr. GN, a. 34. a.
arque fonda aequealta funt: Eric de. A0: 3 a!!!)
a PIB, ideoque Pr. ABCDEF :9 Pr. GHKL. D ’ ’

MN. Q. E. D. ’ A D
’ Scbolium. D

r

’ Q

Ex fis quae haâenus oftenfa fun: demonûrarî
potefi, parallalepipeda q and: A3, C D, me mm
prifinata ftiangallrïngi e immüfîà. www à» A
fiant AE,. CF (J’Ialtitudinum DE. (DE f ’ D

.1 i g, ?
. » - 1DB 7;; - V I ççëof ’

. ’Àfl. L . ’ .E& . FA cIntçllîgatnr enim aliud de. DH, cuius bafis
PH z bafi AE dei. AB, 8c altitude DE : al-
titudinî dei CD. Et quoniam en AB : HD :n 1. cor. 34.11.
BE: FD,& HD : CD:* PH : CF: AE:CF: 1.31.".
erit AB: CD r: A (AE: CF) 4- (BE: DF). Er- A 5- (19’36-
go Parallelepipeda, 8: triangularîn prifmara, Par-
allelepipedomm dimidia, fun! inter f: vt baffes 8c
altitudines. Q. E. D.

- Quae



                                                                     

35° EVCLID. argan, L. XI.

B IDE . FA c A ’
Quart quum in fint, pain: fandamenmm me.

thodi , qua paralinlepipeda "prîmata in Geoma-
tria maïa metîunmr. SuYnnnt enim cubant AB,
B: [nus-eius BE pro vnitatç, qua meüunmr Enfin
dei CD àîtitudinem: 8: ’ex multiplication
numerorum, qui bafin 8c altitudinem exprimant,
gîgnîtur numerus, qui faiidîatem dei C D un
primât. Sit..(’pcr4. rab. 4;, a.) un: CF z: y AE,

8c altitude DF :z a BF.: 6c qui: CD: ART-(CF:
A5) 4- (DE: 8E): (9: I) 4- (z:.l):xu:
t; erîtCD::18 AB. 1, A



                                                                     

2 à! **KOXfi) t si;
E V C L I DIS

ELEMENTORVM
î- l’ LrlBE R 2m.

PROP. I. THEOR.

!

Ç

* Similia polygarm ABCDE, FGHKL rirèulü’
infiripta inter fifunt v: quadrata a diamnrùf

BM , GN. , - - »Iunganrur BE, AM, GL, FN. Quia pas
lygona fimilia fiant: efl: " ang. BAE :- GFL’, z. Nef. 6.
6c BA: AE z GF : FL; idepque 5 ang. AEBF- 6- 6- a
: ne. Ergo ang. AMB :7 FNG; Et, 7’ :23; b
quia. praeterea ang. BAM 2 3 CFN, cit BM: 3. 3x. 3.
GN: t BA: GF. Hinc p01. ABCDE: 1301.2352
FGHKL : * (BA : GF)’ z: A(BM:GN)*,.,..[C1,,,;,5,

:* BMq: GNq. Q. E. D. . I V 1
h D Sein]. Et quia AB: CF à: BC: GH &c. z.

3M: GN: patet P fimîlium polygonomm circuliâ pt. m. 5.
infcriptorum pcrîmettos AB 4- BC 4- CD ’4- DE
4-.EA, 8: FG 4- GH 4-HK 4- K1. -t- LE, Je
in ruions diameuomm. . . . . .

D P R Po



                                                                     

3,: EVCHIDIS ELIMENT.
(a arma 11. THEOR.! :

m

Cirtuli ABCD, EFCH a... fifimt w ç...

data a diàinçtri: BD, PH; ’ - *
Sj .neggsrefiavt BDq ad FHq ita 6111ch

ABCD ad [patina S circula EFGH minus-fiel
mains. usa: p’rinjo’ s «(Eau-la” In cime

ç. a. 4. EËGI-Î defcflpfixym’fit ’ Quadratum E,
ë [du 7l 4" QU’OdÏmÈÏUS-SÏË dîmidib circule. dium.

I I. 3°! 35 ferenciaë Œ’FGfÏGI-l, Eùfize t fig: in I,

K, L, M, ,61 iungantur , IF, FK, KG, CL:
La; HM, MEC En. finyilitèf quodlibetA
ÈlF D à fegmento E117, quoniam, (luth par!
pamllela ad «St com aco pgro. reâangulo

’ NF, cit A 2 à N . Reliquîs ergo cir-
Â .cùmferentiis femper bifeâîs, 64 talibus dans

r. I. ne...

» Plis a reliquis fegmcntis .femper ablGati’s: te-
mquentur tandem iègmentà , quae fimul mm-

u taïyèrunt 3’ n( EFGH ---- S. Sint reliqua haec
4 Egmenta, quae. fun: fane; fèétîs E1, IF, FK,

L A" KG, CL, LH, HM, ME. Ekgo polygonum
l. 5.2". î. EIFKGLHM D É S. Defcribe in cîrculo AH

CD polygonum ABCD A: îpfi EIFKG-.
LHM. Erit ergo.illud polygonum ad hoc,
v: f BDq ad.’FHq,. ’ five vt T circulas , ABCD

.ad fpatium S. Minus autem cit pourAB

’W - CD



                                                                     

imam-x11.CD circula in qlfo infcripmm cil: ergo a;
polyg. EIFKGLHM ( " S. Q E. A. Non v. :4. g.
ergo cit v: BDq ad FHq ira cire. ABCD ad
fpatium minus circula EFGH.

. 2. Si punis S D EFGH: quia fic erit vt
FHq ad BDq ita S 3d cire. ABCD, arque S
ad circ.A B C D " vt tiraillas E F G H ad fpa-
tium minus circula ABCD: erit vt FHq ad i
BDq ira cire. EFGH ad fpatîum minus cucu; ,

lo ABCD. (L F. N. 0 (hure vt BDq ad am,»
FHq ira cire. ABCD ad cire. EFGH. E. D.

* Scbol.

Simili: ergo ” polygone in circulîs infaipta m L a. i
n: v: iidem circuli.

PROP. III. THEOR.
07mm minima A B CD f triangularem Im-

. hm bajin’ ABC diuidùur in (in: pyramider
laquait: «ïfimilr: inter jà, quae trlfiflgularfl
bali: Néant, augite jimilt! toti, me nm [il
duoopriyinam «gaulis, que: dtmïdîo quidem

tatin: pyumidi: maton.
1 *’ ’ ’ i A 1 Bifeca

LA 1 1).: A; a .
-.1’ Nota, littemum pynmidem -defignanrium viti-
’ main nabis ramper «in moqué vénlicieü a

pofitnïtm’ïumm prioit: «à, que ad à: t .
a pertinent. Contra, in un ulo folido defignan»

- de priait en qui: ad un au.

- . .-...........a ’ a q
A

mai a. z



                                                                     

354 EVCLIDIS ELEMENT.
A :2 Bifeca enim AB,

ABC, CA, AD,DB,
.v . . DG, in punâis E,

.F, G. H, K, La
- iunge EG, EH, HG,
pet quas duéhnn

.. planum abfcindet

. bas plano a reliqua
folido abfcindetur pyr. HKLD. Iam quia
AE z EB, ë: AH : HD: emnt EH,BD7G
parallelae. Similiter quîà AH :HD, ô: BK

z, c. 6. ..-.. KD: arum à; HK, AB 76 parallelae. Qua-
a. 34. y - æ HK :- xP sa : EA. Sed efl v ang. KHD.
z 23L), : BAI-l. Ergo A KDH :: N " A0 EHA

fch. 6. 6. ô: EH z KD. Eodem mode pater A. HDL
: N A0 HAG, à DL : CH. Et quia 0b
parallçlas EH, BD, à: HG, DC, mg. KDL

p. to. n. :9 EHG; erit A KDL ’:: m A0 EHG.
Eadem ratione oflendimr A. KHL z N A0 .

y. radeau. EAG. Ergo pyr. HKLD:N’Y pyr. AEGH.
à Porto; quum AB, HK parallelae fiat, An ADB,

8.;.fcb.4.6. HDK " aèquîangüla, ideoque 3 (Emilia fnnt ;

à eadem ratione A BDC N 3 A0 KDL; nec
fion A. ADC N s A0 HDL; atque. quum fit

a. 91:54. 6’. ang. BAC :KHL,& 8A :KHZ’ AD :DH 2*.
à 6- 6- A ce HL, A BAC m6 A0 KHL. Hinc erit

I pyr.BACD 7 N pyr. KHLD N pyr. AEGH.
Dein’deîunçuç KF, FG, reliquuriî foXidum

diuidi poterit in duo prifinata, quorum vnam

. haha.



                                                                     

mana x11. v 3;;
baba: bafîn Pgr. EGFB, à: lineam un oppoâ
Gram HIC, altemm bafin A GFC-ôa oppofitani
bafin A HKL. Sun: ergo haec prifinata ae-
que 31:3, 6:, quia Pgr. EGFB r. ’7 a Ai
G FG, acqualia 9. Sed pYramide E FBK, q. 4:. L
quae fi: ,iunflîs EK, EF, maius 6R prifma 9- "- Il»
EGFBKH; ô: pyr.EBFK z? pyr.AEGH
(aequalibus enim à: fimilibus triangulis cou-
tinentur); ergo Pr. EGFBKH-iul’r. GFCLKH

N pyr. AEGH -l-- pyr. HKLD. Efl autem
Pr. EGFBKH 4M Pr. GFCLKH4ùpyr. AEGH  
a4- pyr. HKLD z pyr. ABCD. Ergo pr.
EGFBKH -*-- pr. GFCLKH N à pyr. ABCD.
Q. E. D.

PROP. 1V. THEOR.

a F X G-Sifint duae pyramide: anima aime A BC D .
E F G H , quae tringularer bafe: Néant A B C,

N E F G; diuidamr autem Utraquc ipfarum à" in
dm: Pyramide: A K L M , M QR 1) , E N OP ,
PSTH, aequalu inter [a fîmilerque tari, 69’
in duo prifmata daguait): KLV BQM, LVCRQM,
N OXFSP, OXGTSP; atquc ortarum pyrami-
dum vtraque eadem mode diuidatur, idqud
[:71va fiat : erit v: vm’m pyramida lmfir ABC
ad bafin EFG ÆIIH’ÎIH, in; prifnwa omnia in

- Z a mm



                                                                     

hÎ’ in

u. a. 6.

A. Lent».
fequem.

u. 7. 5.
v, l3. 5.

,56 EVCLIDIS . ELEMENT.

un: pyramida ABCD ad pnfmna’ in al
m4 pyramide EFGH ramera «quam.
U .

Quia’BC:z CV,& FG: z GX :erît’ BC:

CV z FG : CX. Sed quum, Vt in praecedenti
propofitionç, confier, A ABC, N A0 VLC,
6L A FEG N A0 XOG: erit A ABC: AVLC
z * A. FEG: A XOG, a alternando AABC:
A FEG :: A VLC: A XOG. Sed A LVC: L
A XOG a? pr. VLCKQM: Pr. XÔGTPS
:P pt. KLVbQM: pr. NOXFSP. ErgoA
ABC: A FEG 2’ pt. VLCRQM 4- pt.
KLVBQM: pr. XOGTPS «l- pr. N O XFSP.
Idem .vero demonfirabitur de pyfamidibus
AKLM, ENOP, fcilicet vt bàfis AKL ad bafin
EîNO ira efl’e duo prifmata aequalia in pyr.
AKLM ad duo prifmata aequalia in pyr. EN.
OP.- Itaque, quia eadem, quo modo vfi fu-
mus, argumenta, pater erre:æ A ABC; AEFG
1:: A AKL: A ENO: «unt’ v: A ABC ad
AEFGfic 4 prîfmata in pyr. ABCD ad 4 pri-
finata impyn. EFGH. Et fimiliter procedit
demonfhario ad quotcunqne’ paria prifmamm
in vtraque-pymiée. Q. E. D.

« -» LEM-



                                                                     

* Lis-En ’xm ï à
L E M- M A., A .

Ofieiitiendum cit, vri A LVC adAXOG
ira eliè prifma VL CRQM ad prifma OXG-

T P S. » H , . ,Intelligqntur enim, ex punais D 1H in ba-
fes VLC, XOG demifi’a perpendicula , quae ° v.hyp.& 4.

nequalia erunt. Iam quia perpendicularis «5.6.
ex D demifTa, ô: rafla DC fecanrur a planis
QMR, VLC, quae 0b parallelas” MR à: AC, m dem.3.n.
RQ à: CV parailela e funt: erit pars perpen- e. ls- II-
dicuiaris inter D ôz planum MQR ad partem u . ,
reliquam r, vt DR 311,313. Sed OR 2’ RC:
quare pars perpendiculi inter balin VLC à:
badin oppofitam QMR prifmatis VLCRMQ
erit dimidium perpendiculi rotin-s ex D de-
mifl”. .Eadem ratione pars perpendiculi ex
H cadêntis, quae cit inter bafes prifmatis 1’; i?
OXGTSP dimidium ,erit rotins. Erin): ergo
prifmata VLCRMQ à: OGXSTP" aeque ’alta i... 7. u. 1.
ac 0b id in «ratione 4’ bafium VLC, OXG. (Pari li;

«PROP. V; THEORQV i

- C F I G.1 Pyramide: ABCD, EFGH, qua: in eadem
fin: altiludina, ("9’ triangulare: bafl’; ABC,
EFG Mimi, inter fafimt Ut bajèr ABC , EH;

Ï. .. f i Z 3 l
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Juan-x-

m4.la.

à. il.

35; EVCLIDIS. vis-LEMME

X

- . ’c’ r . ’ a
Si negas: fit ABC: EFG 2 ABCD: X,fit-

que primo X ( pyr. EFGH. Diuidatur pyr.
. EFGH vt in prop. HI. a: rurfus pyramides

orme codem mmio diuidantur, fiatque hoc
femper, vsque dum liminale reliquae pyrami-

,fdes EILKH-b-KMNHI( pyr. EFGH--X.
Erunt itaque reliqua duo prifmata in pyr.EF-
GI-l ) 1k [01Mo ex; nDiuidamr etiam pyr.
ABCD [uniliœr a: initotidem partes ac pyr.
EFGH. Ego prifmata in pyr. ABCD enim
ad prîfiqatal in pyr. EFGH 2:.- " ABC: EFG
:ABCD’: X.. Quare quum pyr. ABCDfit
maio’r-pçifmàtis quae in ipfii fane: erit ario-

,lidumeaiuW quam prîfinata in pyr.EFGH,
6: ergo quam ipfa pyramis EFGH; contra
hypothefin. A i A L l

Sed ponç’X e pyr. EËGH. Erit ergo vt
X ad pyr. ABCD, ira * mm EFGH ad bli-
dum pyramide ABCD minus. Sed immen-
do efl EFG: ABC r: X LABCD. Ergo vt
EFG ad ABC ita pyr. EFGH ad folidum py-

Iperpuu. ramide ABCD minus. E. A5. Erit ita-
què X nec ( nec e pyr. EFGH , féd ipfi ae-
quale. .EigoABC: EFG: ABCD. : EFGH.

Q. Eu D0 - l I I .
i l ’ ’ à . " mon



                                                                     

LIBER xn. ’ I 3,,

PROP. V1. THEOR. .
V I. Pyramide: AR-

CDEF, GHIKL.
M, quae in eadem

H flot: altitudina,

* a I 6 -K MQÆËŒM;
’ f: biffât. oBaies diuidantur in triangula ABC, ACD;

ABE, GHI, GXK, GKL, fuper quibus intel«
ligantur pyramides aeque altae ipfis ABCDEF,,
GHIKLM. Iam quia pyr. AKCF: ACDF
z 7 A ABC: A ACD: erit componendo,, 5, u.
pyr. ABCDF : pyr. ACDF z ABCD : ACD.
Sed pyr. ACDF :. ADEF :: 7 ACD: ADE.
Ergo ex aequo pyr- ABCDF : ADEF z baf;
ABCD : ADE, 6: cornponendo pyr. ABCDEF: -
ADEF raban ABCDE: ABE, Eadcm ra-
tione pyr. :GHIKLM :- GKLM z bail GHI- ’
KL z GKL. Sed pyr. ADEF : GKLM, 3: 7
bail ADE: GKL. Ergo ex aequo pyrkABCa.
DEF : GKLM :2 baf. ABCDE : GKL Ava
qui efi inuertendo pyr. GKLM : GHIKLM
r: bof. GKL: GHIKL. Quare ex aequo pyr.
ABCDEF : GHIKLM a: baf. ABCDE a G5!-

KL. E. D. r
PROP. V’II. THEOR.

0mm- prg’fma ABCDEF trianguLzramIM-
6m: ôafin ABC dîuiditur in tru- pyramide:
auquel" intcrfi, qui" triangularu fifi: bahut:

. Z 4. lun-



                                                                     

au.» .

a. 5.1:.

maux.

à. 9. clef. Il.

gai EVCLIDIS ÉLÉMENT.

- n longantur enim AF,CE,
D CF: à: orientur tres pyra-

mides , triangulares baies
habentes, A B F C , EAFC,
CDEF. Iam quia ABFE

q ePc Pgr. eiusque diameter
V AF:eÇritAABF’:A

e A EAF. Ergo pyr. ABFC
z Ç pyr. EAFC. Sed pyr. EAFC eadem eii
quae pyr. AECF; arque pyramides AECF,
CDEF,:iequalesl bafes ACE, CDE à eundem
verticem F habentes, aequaiesï funt. Ergo;
pyr. ABFC z: pyr. EAFC z pyr. CDEF,

Cor. Et qui: pyr. ABFC eadem en cum pyr.Î
ABCF: manifeflum eft pyramidem .ABCF, quaé
cum prifmate ABCDEF eandem habet triangula-
rem bafin ABC 8: vanda!!! altitudinem, reniant
pattern elfe prifmatis. Ergo” omnis pyramis tel-s
ria pars en prifmatis bafin habentis eandem, 8c ai-
titudinem aequalem : quoniam, fi bafis prifmatis
aliamiqunndam figurait: te&iiineam obtineat, di-
uiditur in prifmata, quae triangulares habent bics.

791101). VIH. THEOR.

V Stinilei pyramide: A BC D, EF G H, qui?
lriangularc: balla ABC, EF G bahut, fun! in
triplicata ratione. homolagorum laurant AB.
EF,

Compleantur folidadea ABKL, EFMNâ
Et quia pyr. ABCD N pyr. EFGH z erit à.
ang. ABD z EFH, ô; ang. ABC z EFG, è:

l



                                                                     

’ LIBERN xn. - . . me
K L ;i;ng.DBC:HFG,&DB:. q HF:BA:FE:BC:FG;

0 D Ergo eritIPgrtBO N’ 13g? i. r. M. 6.
q V ËP, a; prr.QBL N pgr.

. . pgr. Nt pgr. pQ C B: Tria ergo reliqua pgra.KC,,
t I N vAK, KD tribus reliquisi

M pgris MG,-EM, MH fimi-
. P i Un” erunt. . Hinc de.BK u. rame".
R C N 9 deo FM; ac ergoi’ r de. BK: pd. FM -...- a au. u.

. E, F (AB: EF)’. ç Sed quia py-
ramides ABCD, EFGH film: l’extae partes F M. comma.
deotuitn BIÇ, FM: erit ’ Pyarê ABCD: pyr. &rch.2s.u.
EFGH .: det BK : de. FM. Ergoïlfyr. "- ’5’ si
ABCD: pyr. EFGH à (AB:-’EF)’.

V: I A» y

Carol. Ex hoc perfpieuum eü, lfimilcs pyras
mides , quae polygonas habent haïes ,i inter fe eflè. ’ 7
in triplicata ratione homologorum laterum. vIpfis
enim diuifis in pyramides triangulaires bafes ha-
bentesv; quoniam &fimilia poiygona balium in
triangula numero aèqualia 8: homologa taris 5 dia fluo. 6. tu
uiduntur: erit ° vt vna pyramis in airera pyramide o. 6.12.8: u.
triangularem bafin habens ad vnam pyramide-ni in 5-8u6.sr
citera triangularem belin habentem, itatotailla pyJ
ramis polygonam bafin habens ad tatami hanc. Sali
pyramides ifiae triangularium bafium fun: in tripli-
cata ratione interagi homologorum; Ergo 8c pym
aides Polygonarum I bafium; V .

nvn

z, raca



                                                                     

363. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

n PROP. IX. THEOR.
Il i daguant»: pyramidant

ABCD! ’EFGH triangula-
rn ôafir babenfium, ânfi:
ABC. EF G fiait altitudinia

v bu: DE 2H? "tigron pro-
ofliond .r. Et nanan

H A Mganzùfiihi; triangularn ï.
L fi: baàèiitium, bnfir ABC,

EF G [m àltitua’inih: DE.

HF ruilant: proportiom-
la! fila; in?" [a acquits

fim. I
a ij. I. Compieantur

r enim foüda parallelepipe-
E . da B K, F L pyramidibus

neque alta. Et quia de. 8K: 6 pyr. ABCD
z: 6 pyr. EFGH z; de. FL: erit v: HF:
DE: 5’ BM: FN z! ABC: EFG. Q.E-D-

Hyp. 2. Quia vt HF: DB :- ABC: EFG
z: e BM:FN: erit de.BK r: fi" deo FL,
ergo Pyr. ABCD z r Pyr. EFGH. E. D.

* 8cm,» Idem de pynmidibns poiygonamm
Indium valet (par cor. 7. la. 8c Hun. n) : quiain
pyramides manubrium barrai» dividi pomme

* a. Quac de pyramidibus demonffnta flint in
prop. i. 8. 9, on 8c quibuscunque prifmatis con-
ueniunt, quippe quae tripla font pyramidant .easc
dem bafes 8c altitudines habentium.

” g. Hihc autem pet fa pare: ex fch. 4°. indi-
tnenfio quommuis ptifmatum 8c pyramidum.

PROP.



                                                                     

"une xn; 363
PROP. X. THEOR.

Onini: cana: tartit: par:
cfi cylindri , qui 0’1th
ôafin ABCD (méat, Cf (Il;

tizudinvm aeçualem. I
t 1. Si negas: fit cylin-

i drus u triple coni. De-
fcrib’atur in cireuio quà- l
dràtum ABCD, fuper quo - I

C intelligamr prifma aeque
aimm cylindre; En quia hoc prifina dimi:
dium ’ef’t prifmatis neque ahi ” fuper quadra; 1" 3*;
to cit-ca circulum circumfcriISto ereâi; div ’ ’
midîum autem huius prifmatis ) dimîdid
cylindre: erit &iilfud prifina Io dimidîo cy-
lindré).- Bifecentur paripheriàe in. punais 1E;
F, G, H, quae colnneâantut mais, arquez!
Ais AEB, BFC, CGD, DHA intelIîganrur 6re;
fla prilinata cylindra aeque aira. ’Et quoniam
vnumquodque homm prii’matum dimidium
cit" idei aequo ahi ereâi fuper Pgro. reé’tanè v. [chaut

gulo triangflli duplo; lice autem deum
refpeé’tiuo fegmento cylindti: pater, vnume
quodque homm prifmatum o efl’e dimîdîo
refpeâiui fegmenti cylindri. ’ Igitur reliquai
eircumferentias bifecantes, a: fupet fingulis,
quae orientur,triangu’lis prifmata erigentes , &
hocifemper facien’tes, relinquemus tandem o. x. u.
fegmenta cylindri, quae fimul fuima minotà
emnt exceflii cilindri fupm triplum coni.
Sint reliqua haec fegmenta,» quae fupcr [eg-
mentis circuli AE, EB, EF, FC, CG, GD,

I
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364 EVCLIDIS ELEMENT.
A HA confifhihtl Igirur

prifina , quad bafin poly-
gonam AEBFCGDH ln-
bet, à: cylindra aeque al-
tum cit, erit o tripla co-
ni; ideoque pyramis, en.
ius bafis efl AEBFCGDH,
a; vertex idem qui coni.
Jeu erit çono 5 parstoto.

L. 2. Si: cylindrus ( tripla coni: erit cornu:
A. u 3, cylindri; bed quia iisdem, quibus modo

vli funins, argumentis ’1’, euincitur, pyrami-
dem cono aequeqaltam 6cv cuius bafis efi qua-
drarum ) eflè dimidio coni, a: vnam-
guamquepyràrnidum cono.aeque altarum fu-
per rriangulis AEIB, 81’05th, u elle dimidio
refpeâiui fagmenti coni: iterum pater, cir-
cumferentias femper bifecando, ô: friper on
tisfic trianguli; pyramides femper erigendo,

.- ; , reliétum iri fegmenta coni minora excella co-
ni fupm ëvçylindri. Sint haec fegmenta, quae
funtfuper Iegmentis circuli AE, E8, BF ac.
Quare. quum’reliqua pyramis, cuius bafis cil:
polyg. AEBFCGDH, ô: vertex idem qui coni
Pli: g, cylindrigeritprifma cono vel cylinà
er..laeÀque alarmât bafin polyg. AEBFCGDH

,t habensgmaiusrxquam cylindras; pars quam
la roturn, .Q.:;E. A.

. PROP. XI. THEOR.
: Com’ Ü”. gylindri, quivcndcm 1146m: attira;

dînant AB,’CD, interfifintivt wifi: EFGH,

KLMN. l. Si:



                                                                     

21.131511 x11; .2 36;

1. Sir cire. EËGH ad cire. .KLMN in ,.
codus’FB ad aliud folidumO, quad fit ( co-
uic LD; a: fit, LD -- o :-.. P. Suppofita
praeparatione à: .argumentatione pincemen-
tis .propofitionis , «un: fegmenta cçni , ’ quae

ini IS QL, LR,RM 6m. (P. Ergo pyr.
KŒRMSNTD   O. Fiat in cire. EFGH
fimile polygonum EVFXGYHZ. Iam quia
pyr.!îVFXGYI-IZB: pyr.KQLRMSNTD:v2 .. a. .3.

polyg. EVFXGYHZ: p01. KQLRMSNT : "4*
cire. 15mn: cire. KLMN z la canas F8: o; Ç; m

(ch. 2.11.

9. ax. l.
arque pyr. EVFXGYHZB ( V cdno, FB: erit 3. I4. s.
ôi pyr. KŒRMSNTD ( 3 folidoO; ’quod
repugnat oflenfis. Non ergo çfl vt: bafis.A
ad bafin C ita conus A ad folidum coco

minus. ’ .

z. Si ponas O   .cpno LD: est kvt :0 ad I
conum FB, ira conusLD ad folÎdùm S guidas.
cono FB, ô: ergo v: cire. KLMN adch-c. EF-
GH; in conus LD ad ,folidùm mih’us cono
FD. Q. F. N! ltaque co,nîla.èqu.e alti, ô; 1- P3!"-
  roinde cylindri 3 àeqyc ahi, fun: inter [e

ares. E. 1).". . ’ N. ... .:. g, w.

  ;  ’ ScboI.

Ç. ID. u.
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4* Selve]. I. Conî ergo, item cylindcî, quorum
nm haïes quam altitudines aequales film, îpiî

inter f: aequales film. v n
* z. Quare conorum,îtem cylindrorum, negun-

les bafes habentium, qui maint-cm axin tuber,
maint en.

mon X11. THEOR.

a. 14.46.11.

Simtle: tout 8’ cylindri b2m*fè fiant in tria
pliant rufian: diamétrorum Imfium AB, CD:

Sint haïes circull AEBF, CGDH, ô: axes
1K. LM; ô: fit coulis AEBFK ad iblidum quad-
dam N in triplicata ratione ipfius AB ad CD.
’ x. PoneN 4 nono CGDHM. Faflis fis-
dem quae in praecedentibùs, eadem mode
nflendemus efl’e aliquam pyramidaux 60C?-
HQDRM in cono CDM, quae maior fit quam
N. Fia: in nife. I fimilè Vpolygénum ASEX-
BVFT, quod fic bafis pyramidis Verciœm cum
cono ABK Communaux habenris. Sin: in hîs
duabus pyramidibus triangule: CM0, ARS
qunedam ex îis quae pyràmides continent, à:
iuné’cae’fint LO,18. Iam quia conus, ABKm
cana. CDM, dt.” AB: CD 2 1K: DM, àc en ’

go
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go AI : IK 2 CL: LM. Sed 9 ang. KIA, 9, "41.5".
MLC real fiant: ergo A. AKI N ’ A. CML. h 6. 6-
.Similiter,   nia AI: IS z. CL: L0, à: ang. i
AI ’*: C. 0, erit A. A51 (U A. COL; 8C u. 3-.fch.
itemm fimîliœr pater efTe, A SKI m A OML. 35 6-
Hinc quia A KA: AI :MC: CL, à; AI: AS A.- 1. dei. a.
:: CL: C0: erit ex aequo KA : AS :2 MC:
C0. Similiter quia KS:SI:M0:0L, &SI:
SA:OL:OC: eritex aequoKS:SA:M0: o. I
OC. Ergo A ASK A)" A0 OMC. Quonîam Ï figé-fg:
igitur pyr. ASIK m ’ pyr. COLM: eritvpyr. g. à; n.
A51K : pyr. COLM ne (AI: CL) a. Sed idem
de reliquis pyramidibus ATIK, CPLM ôte.
,oflendemus. Ergo ’ pyr. ASEXBVFT: pyr.: ï:-
GOCPHQDRM :- (AI; CL)’ z r (AB: 3;. 5,
CD)’ :ec0n. AEBFK: N. Quare pyr.GO- r. hyp.
CPHQDRM C ’ folido N; contra mode ” "L 5’

diëfa. * vz. Si panas N o cono CGDHM: quia N:
AEBFK: e (CD : AB)’,&* N ad AEBFK

vti conussCGDHM ad folidum cqno AEBFK
minus: erit conus CGDHM ad folîdum quod-
dam cono AEBFKIminus in rriplicàta ratione

ripfius "CDad AD. (LE. N.’ Ergo tain co- ’t Nm ”
ni, quam" cylindri, funt’in triplicata ratione m a l”

diamettorum Q. E. D.
PROP. X111. THEOR.

Si cylindrwAB plana QDficnur, oppofith
pilum AE, FB parallalo, erit v; gyIindrm- AD
ad glindm DE in 5x11. CH "un" HI.

Pio-
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- L w Producattu’i t vtfinque

, axis Gl, a fiant ipfiGH
aequales quatcunquc GK,

: KL, à: ipfi HI aeqmlts
quomis 1M, MN. Par

E purifia L, K, M, N ducau-
tut plana ipfis AE,CDpar-
allah, in quibus fiant cir-
ca centra L, K, M, N cir-
culi ipfis AE, FB aequales;
a: inter bos circules intel-
ligantur cylindri 0P, FA,

N R BQ.QR confiituti. min
ç. r. rein. cylindri 0P, FA, AD inter fe’, aequalesfunt;

"’ "° quotuplex cil axis LH ipfius GH, temple:
. eFt cyl. 0D ipfius AD. Similiter, quotupla
. çlltaxîs HN i ms HI, rompiez: cil cyL CR
cylindrî DF. Praeterea fi axis LH ) :(

z t m’- HN: erit z ô: cyl. 0D n: ( cyl. CR. P:-
Sgo cyl. AD: cyl. DF 2*u CH: ax. HI.

Q. E. D.

q . PROP. XIV. THEOR.

’ AB, CD influa!
topiABE, GDF a
qüqdriBG,C[-lù-
rnfifwvtgbàadi-

A. Producatnr ni
Enfin-:31&circaaxem KLin

..- l bai

.Ôà

K7

il

A

C

F IQ M



                                                                     

LIBER xn. 369q
bafi en fit. cyl. CM, qui erit : - cyl. BG. m ,, [du

Il. l2.
z; * KL : FK : El: FK. Quaré ô: conus ’- 13’ "c
Ergo cyl. BG : cyl. CH z cyl. CM : cyl. CH

ABE: con. CDF 5:. E1: FK. E. D. .

.PROP. XV. THEOR.
C Acqualium tono-

G rum ABC, DEF au:
cylindrarum A G,
DH taf" AB, DE
film altitudinibur
C l , FK retipwn
Proportionaln. Item
quorum tonorum au:
cylindrorum bafi:
AB, DE altitudini-

B bu: CI, FK raci-
D È A 1 prote proportionale:
fiant, illi interfi fimt «gauler.

Ca]: 1. Si altitudines aequales funt: patet
in vtraque hypothefi etiam bafes aequales elfe;
à: .conflat ergo propofitio.

Ca]: z. Sit CI A FK. Fiat LI :FK,&
pet L feeetur cylindras AG piano MN bafibus
parallelo. ’

Hyp. I. Et quia cyl. AG : DE: erit cyl.

p. 15. 5.

AN: cyl. AG : cyl. AN: cyl. DH z V bafi y. n. n.
AB : DE. Sed cyl. AN: cyl. AG:.a LI:’-
CI:FK: CI. Ergo AB: DE: FK: CI.
Q. E. D.

Hyp. a. Sir bail AB: baf. DEzalt. FK;
alt. CI. Ell autem bal: AB : baf. DE : cyl.

i Aa AN:

13.

18.
n. à,
5.
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37° EVCLIDIS ELEMENT. .
AN: cyl. DH, &FK : CI :LI: CI :cyl.
AN: cyl. AG. Ergo cyl. DH z l cyl. AG.

(2.. E. D. t . .Similiter autem ô: in coms.

PROP. XVI. PR CBL.
Duo [un circuli: ABCD.A

fi L EFGH cira: idem cen-trum K confiflentiâur, in

B A D maiori ABCD polygonum
aequalium a: parian: nu-

O mon layer-nm defcribere,
C quad minorem circulant

EFGH non tungar.
Duc diametrum BEGD, ô: per G ipfi per-

e. 3o. 3. pendicularem AGC. Bifeca femicirculumc
BAD, ac eius femifTem , arque ira» perge do-
nec relinquatur” circumferentia LD miner
ipfa AD. Ab L in BD duc gerpendicularem

31:34;: LPO. Iunge LD,DO,quae aequales enim.
’ ’ ’ [am quia AC circulum EFGH tangit ,LO

VCl’O ipfi AC parallela efl extra hune circu-
lum: L0 eum non tanget; multoque minus
reûae LD, DO eundem tangent. Si ergo ipfi
LD aequales deinceps in circulo ABC aptaue«
rimus’l: fier polygonum nequalium à: parium
laterum (quia circumf. LD ef’c pars aliquora
femicirculi), circulum EF GH non rangeas.

Q. E. F. r

D

a. x. la.

v3.1.4.

” Corail.

Ergo re&a KG ( KP.

PROP.
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PROP. XVII. PROBL. ’

Duahuffibacri: cire-a idem rentrum A con-
fiflentiâw, in maiorijôlidum Polyedrum dcfiri-

i âcre, quad minari: [Phone figerficiem non
tungar;

0 R
V et

a TH PN A i5 YD : G X B
W

F hLE M
Secentur fphaerae piano aliquo pet centrum.

Quia A femicirculi fphaeram generàntis pla- 11.144142",
num produâum in fuperficîe fphaerae circu- à 591L
lum eflîcit maximum, fine qui diametrum ’5’ 3.
fphaerae habet: feâiones emnt circuli maxi-
mi. Sint illi BCDE, FGHF, ô: connu diame-
tri ad refiles angulos ducantur BD, CE. In
maiori circulo BCDE polygonum aequalium
6: parium laterum F defcribatur, non tangens p. :6. la.
minorem FGH. Sint in quadrante BE sa l

Aa a latera
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V. 13. Il.

O R
V Q

C T P

SY

G B
Nun;

latera BK,KL , LM, ME, 6: iunâa RA produ-
catur ad N. Ex A in planum BCDE erigatur
perpendicularis ’ A0 , fuperficiei fpharae ma-
ioris occurrens in O, à: pet A0 ac vtram-
que BD, KN ducantur plana, quae in fuper-
ficie fphaerae efficient maximes circulos,quœ
mm femmes fint DOB, NOK. Qlliâ A0

z. 3. der. u, ipfis BD, KN ad reâos Ï cil: emnt OB, 0K
la. l. def. 3- quadrantes circulorum, 6: aequales ’, quia cir-

culi aequales diametros BD, K N habent.
Quot ergo latera polygoni funt in quadrant:
BE, tot aptari palliant illis aequalia in quadrante
B0, quae fint BP, PQ , QË, R0, ô: in quadrante

K0, quae fint K8, ST, TV, V0. Iungantut
.SP, TQ, VR. Ex P, S in planum BCDE de-

mit-
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mittantur ’r perpendiculares PX, S W, quae r. n. n.
occurrent 9 mais BA , KA. Et quia BP, KS 9’ 38- l”
funt aequales partes ae ualium circulorum ,
anguli véto PXB, SWK reâi: erit ’ PX :02 :6. I.
SW, 5K BX z KVV, ideoque AX :’r AW, 6:: 2P L
XW ipfi K8 ” parallçla. Sed quum aequa-- à, à,
les (PX, SW etiam parallelae 4’ fine: enmt x. 31- I-
XW, PS parallelaex 6c aeqnaies. Ergo ô: P8, à Il!”
BK erunt parallelae il. Hinc"quadrilaterum ’
PS , RE eil in vno piano. Idem fimiliter
cpnfiat de quadrilateris QTSP, RVTQ Sed ’
à A ROV planum "t efl. Duâis ergo a pun- a. a. u.
&is P, S, T, Q, R, V ad A reélis, conflituetur
figuranlida polyedra inter quadrantes cire.
B0, K0, ex pyramidibus compofita , quatum
vertex communis A, ô: bafes plana BKSP,
PSTQ, QTVR, VOR. In Vnoquoque late-
rum KL, LM, ME eadem quae in KB con-
firuanrur , ée etiam in reliquis tribus quadran-
tibus,& in relique hemifphaerio. Sic fier f0.
lidum polyedrum maiori fphaerae infcriptum,
compofitam ex pyramidibus, quatum vertex
communis A. - Dico huius folidi fuperficiem
non ranger-e fuperficiem minoris fphaerae.

Ducatur enim in planum PSKB ex A pep
pendicuiaris AY, à KY, BY iungantur. Et
quoniam 0b ang. AYB, AYK reétos 5,-BYq,-l-
AYq z l3 ABq : AKq z: KYq 4- AYq:p. 47. I. I
’erit BY z KY. Similiter pater eiTe SY 3
PY 2 BY. Ergo PSKB eil quadrilaterum in
circule ’V centra Y interuallo YB defcriptouy- 15- defi h
Et quia BK D 5 XW, ideoque ) P5; BKa’zgcîr’:

. ’ Aa 3 veto
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0 R
V 6L

C TH
N

D A ,3?-i? fiF KL’A

1.38.;
433.6.
3.13.3.

3. I. 6.

E M
veto : K8, :: PB: erit circumferentia huius
circuli, quam rafla BK fubtendit, quadrante l
maior, hinc ang. KYB reéio Ç maior, à: KBq”.

e z BYq. Ducatur a K ad BD perpendicu-
laris K2, à: iungatur DK. Quoniam AB e
AB 4-2 AZ: erit DB ( z DZ. Hinc quia
DB:zDZ:9’DBX BZ:2DZXBZ:’

” a)” si 6’ BKq: z KZq: erit BKq ( 2 qu, 51 ergoKZq
D BYq. Sed KZq -i- AZq,: AKq : BYq

x.c03.16.n.4- Ergo N AY, 6C a POËiOIi.
AG ( AY. Ergo polyedri fuperficies non
tangit minoris fphaerae iùperficiem. E. F.

Aliter.
Et breuius oflendemuè efl’e AG ( AY, ex-

citato ex G in AB perpendiculo GL, &iuufh
AL.

I r
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AL. Nam bifeâa circ. BE, ô: huius femifl’e ,
ô; fic porto, relinquerur tandem circumfe-
renfla minor en, quam reflet ipfi GL aequalis
in circule BCE fubtendit. Sir illa BK. Ergo
renfla BK ( GL. Sed vr anrea parer elle BK
D BY. Ergo GL D BY. Sed GLq-l-AGq
z ALq z ABq z BYq -l- AYq. Œmre
GA ( AY. E. D.

Corolle»: d ’
Si in qnauir alfa filmera defrribatnr filidum po-

Iyedrmn praedic’îo polyedro in [filmera BCDEO fimile:

babtbunt [une duo folida polyedm triplimmm ratio-
ne»: titi-I quam diamrtri fibneramm bahut. Diui-
fis enim folidis in pyramides numero aequales 8c
eiusdem ordinis : erunt hac pyramides fimiles.
Ergo pyr. B P S K A erit ad pyramidem eiusdem or- .
dinis in airera fphaera in triplicata ratione A eius A. cor. Sun-
quam lotus homologum ad homologum haber, id
cil, quam habet femidiameter fpharae A ad femi-
diametrum alterius fphaerae. Idem de quibusuis
duabus pyramidibus in vtraque fphaera eiusdem
ordinis intelligendum cil. Sed F vr vno pyramis u. u. 5.
in thaera A ad vnam in airera, ira folidum polye-
drum in fphaeraA ad folidum polyedrum in airera.
fphaera. Ergo folida polyedra fun! in triplicata
ratione femidiametrorum, vel diamerrorum. Q.
E. D.

PROP. XVIII. THEOR.
Spbderae ABC, DEF inter [è fimt in tripli-

cata ratione fiarum diametrornm BC, EF.

1. Si enim non: fit fph. ABC ad fphaeram
GHK ipfa DEF minorent in triplicata ratione
BC ad BF. ln fph. DEF (leicl"ibatur’folidum ,, 17.13,

Aa 4. polye-
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v E F
polyedrum, quod non tangatminorem GHK,
circa commune cum illa centrum conflirutam,
êz in fph. ABC huic polyedro fimile defcri-

D

’ë- COr» 17° 12- batur, quod erit 5 ad polyedrum in fph.DEF

A. I4. c.

in triplicata ratione BC ad FE, ideoque in ea-
dem ratione in qua fph. ABC ad (ph. GHK.
Igitur fph. GHK)° polyedro in fphaera DEF
defcripto , pars toto. Q E. A.

2. Si ponas, fph. ABC ad fph. LMNipfa
DEF maiorem eflè in triplicata ratione BC ad
EF: erit fph. LMN: fph. ABC z (BF: BC)’.
Sed fph. LMN ad fph. ABC v: fph. DEF ad
fphaeram ° ipfa ABC minorem. Ergo fph.
DEF erit ad fphaeram ipfa ABC minorem in
triplicata ratione diametri EF ad diametrum

r. par. x. BC. Qf. N 5’.

” C oroflan

Hinc vt fphaera ad fphneram, ira eûpolyedmm
folidum in illa ad polyedtum in hac fimile 8: funi-
liter defcriptum.

EV-
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I!***’f-Ü*iK-.&’Ô**’ffi

PROP. I. THEOR.
L i Si rafla lima AB extrema

a: mediai mtione fifiafuerit:
H P maiarpartio AC aflilmem di-

OQJ midiam AD toma AB quin-
D A c B raflant potejl’eiur, quad a di-

a midia AD rotin: fit, quadrati.
G . E Defcribantur ex AB, DC

K quadrata AE, DF. Deinde
in DF defcribatur figura, à: producatur FC
ad G. Efl ergo CE z AB X BC z * ACq æ. 3. def. a;
:VHF. Iam quia AK z AB:-5 2 AD : 17° 5-
72. AH, a: AK: AH z 8 AG : CH: erit AG 5521234.

:- 2 CH: l CB.-l- HL, ideoque AE 2 (a. I. 6.
gnomoni OPQ Sed AE:.Aqu" 4. ADq 323-3; I
z 4 DH. Ergo gn. OPQ: 4. DH, &pro- a, En
indeë DF, id cil CDq z 5 DH vel 5 ADq.
Q; E. D.

PROP. II. THEOR.
Si fiât: lima C1) partùfin’ ipfiu: AD quin- Fig. prop.

tuplum pqflît, arque duplum AB diéîae partir "ml
AD extrema a: media ratione ficrtzzr: mairir
partie q]! par: reliqua CA du: quae a Principm

vague-lineae CD. 1An ç De-
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L F Defcriptis enim iisdem,
’ quae antea, quia DF:CD
3.341". Æ P :5ADq:5DH: erit

OQJ gnomon OPQ : 4 DE.
A CBSed4DHz4Aqul

AquAE. Ergo gn. OPQ
G : AE. Deinde quia v: in

K E praec. oflenditur AG:CH
u confit. 4-- HL: erit.3 quadratum HF t CE, id eflt
A: .7. 6. AquABXBC. (luncha-AB, AC, BC;
u. lm M à: quiaF AB a AC, erit AC a CB. :Igitur

fi reéla AB extrema ac media ratione fécatur;
V’ si def’ 6’ l maior eius portio efi CA. E. D.

LEMMA.
At vero duplam ipjiu: AD, quae efl AB, m4-

iorem (Je quam AC, fic demonfirabitur.
Si negas: fit AC z 2 AD. Erit ergo AC

:4. ADq, &ACq-l-ADq :5 ADq:
CDq, pars tori. E; A. Si ponas 2 AD
( AC, fimiliter ofiendemus, totum efl’e parte

fua minus. E. A. Ergo 2 AD uAC.
Q. E. D.

l. fch. 4. :2;

2. hyp.

PROP. III. THEOR.
Si refit: lima AB extrema ac media ratio-

nefiéïa fuerit: partie miner CB (aimai: di-
midiam CD maiorù portioni: AC quintuplant
Pote-[l eizu, quad z dimidia CD maiori: paf-

tiom’: fit , quadrati. I
Defcribatur enim ex AB quadratum AE,

à; figura compleatur. Ergo, quia AC z z
CD:
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A D a B CDzeritONtACq

o
I

z 4. CDq :: 4. PM.
P fi . thuiaABXBC°:°-3-d*f-54

QACq, ô: AB X BC z
CE: erit CE :4. PM.
Rurfus quoniam AD :1

i DC,C ô: proinde IG .2:
y F H N 3’ GM: eiitPM :eHI,., 34. x.

45a PG z GH, vel ” QK z KE. Quare °’ olim-444
Pgr. ME : MQ: 7 LD , ideoque gnomon :1
RST :1’ CE : 4. PM, ac 0b id 9 tOtumDKv. z. un.
id efl: DBq z: 5 CDq. E. D.

T 13.55

G K

PROP. 1V. THEOR.

B CV A Si rafla lima AB exo
L trama a: media ration:

Là G 4 fitfîa finit.- totiu: AB

K M

F 59’ minori: portioni: BC

viraque jimul quadrant
tripla flint quadrati cita,
quad q maiori fit portio-
n: AC.

E N DDefcripto enim ex AB quadrato AE,6z
compléta figura: erit Vt antea AF : 9 GN. 4. 3.def. à.
Sed AF z: 76 CE, ideoque AF -l- CE id cil x- 43- 1-
gnom. KLM --l- CF z 2 AF z 2 GN. Ergo
addito commun’i GN, erit AE -l- CF :3
GN, id off, ABq -l- BCq : 3 ACq. Q. E. D.
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PROP. V. THEOR. A
’D c B Si rafla lima AB extra:

ma a: media ratione flatter,
F adjiciaturque AD aqua-

H (a Il: maiori portioni AC: erit
iota [inca BD extrema ac me.

dia ratione flafla, 59’ maiar partir) erit 545.4114:

a Principio pajlta efl, rafla lima AB.

’ Defcripto enim ex AB quadrato AE, à:
Ï: completa figura: erit CE : ’4’ CG. Sed

” CE:GE,&CG:"GD. ErgoGD:GE, 5; hinc H3 z AE, id eIl BD X DA:
a. 17. 6. ABq. Quare? BD: Ali z: AB: DA, à A3

a AD, qùia EDA AB. Hinc patet’l’ Q,

E3 D. l IPROP. VI. THEOR.
D A A B Si rafla lima ratine
..-..,-......-... mali: AB extrema a: me-
. dia ratiancjèéla fun-if:
vtraqa: Portio AC, CB irrationali: ejl, qua:
apotame appellatur.

* . Producatur CA, ô: fit AD z à AB. Ef-
p. l. :3. go CDq z I3 5 ADq. Hinc, quia AD efi P,
1- saki-1* erit” CDq p, ac ergo ipra c1) p. Sed 8 en
a. 9: .9: non z AD; Ergo CD, DA erunt p E, ideo«
a 74. ufa. que AC apotome i erit. Deinde quia AB
3935:0: 6’ X 8C :5 ACq : ACq ad p A8 applicarum

latitudinem facier BC,quae proinde” eritapo-
tome prima. E. D.

PROP.
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PROP. VII. THEOR. q

. A ’ Si [enrageai acquilateri
ABCDE "a anguli, fia:
deimep; [me non duinrepr,

q B Eimer fi facrint arquai".-
aequiangulum erit Pinta-
gonum. I-

1. Sint anguli deinceps
C D AI, B, C aequales. lun-

gantur AC, BE, FD. In i i
Ais BAE, ABC erit 9 BE z AC, à»: ang. AEB 9- 4- 1-
: ACB, a ang. ABE: BAC; Ergo BF:; 6a 3x i
AF,& PE:-:130. Sed praeterea ED:Dc..1 à, .5 ’
ErgoA ang. FED : FCD, ideoque P ang. F. 2- "n I.
AED z BCD r: A: B. Similiter demon-
.flrabitur, ang. CDE : z cuique relique-

rum. Q E. D. .2. Sit ang. A z C : D. Iungatur BD.
Et quia AB : BC ô: AE z CD, ô: ang. A:
C: erit 9 ang. AEB z CDE, a BE: BD,
ideoque ang. BED : BDE. Hinc P totus
AED : CDE z A: C. .ldem de ang. B
fimiliter oflendetur. E. D.

PROP. VIII. THEORJ
Si pantagoni aequilâtari 59’ aequiangùli AB-

CDE dam, qui deincept finit, angulo: A, B
ficèlendunt reflae lineae BE, AC: exit-ma ac
(media ratione fi mame fluant ,- Ü maiarer ip-
fizrum portione: EF, PC partageai [mari AE

fin: arquaient. A
q Defcrivl

!
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y. 14. 4. . Defcribatur ’ cirez
A i pentagonum circulas.

- . Primo in triangulisz. 4. 1- i AEBôzACBefig BE:
AC, 6c ang. EBA :

E C CAB. Hinc ang.AFE
. :°2CAB :*CAE.3*: Igitur EF : e AB.’ L. Deinde quia ang.FAB
S. b : FBA 2’ AEB, ô: ang. B communis Ais

AFB, AEB: erunt’Aa illa aequiangula,& erit
EB: BA:.- BA: BF, id eft 0b AB z: AE:
EF, EB: EF z EF: FB. Ed vero EF D125,
quia EB D BF. Ergo BE in F fecatur extre-
ma ac media ratione, ô: maior portio EF ae-
qualis cit lateri pentagoni AE. Idem limili-
ter de reé’ta AC oflendemus. E. D.

"un

PROP. IX. THEOR.
B C » Si laiera bexagoni DC

Ü decagoni CB in eadem
Bain-ulo ACB dcfiriptarmn

componantur: erit tata re-
éïa BD extrema a: media
ratione-[25h, 69’ maiar il).

fia: Fortin erit hexagonl
Iam: CD.

Sir centrum circuli E. Quia BC cil lanis
decagoni aequilateri: erit circumf. ACB z 5

f, 3;. a. BC, ergo AC z 4. CB. Hinc ô: ang. AECO
v- 32-l1- z. 4. BEC. Sed ang. AEC z " BCE -l-CBE
ç; 20,34. :92 BCE; a, ob Dczx CE, et]: ang.BCE

:2
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.: 2 CDE: quare AEC : 4 CDE. Ed er-
go ang. BUE : BEC. Sed Iang. B ell com-
muhis’Ais BED, BEC." Quare "il BD: BE. z 4h 4- 5o

BE:BC, hoc eli BD:DC:DC:CB. fifi i
autem DC D CB, quia BD ) DC. Ergo pa-

ter Q. E. D. -* Stbal.
Et conuerfim , fi qua reEta BD extrema ac me-

dia ratione fecetur: erit minor portÎo BC larusdeg
cagoni in eo circule, in quo maior CD cit latins
hexagoni. Nam, eadem defcripta figura , quia
ang. ABC z a BCE, 8: ang. BCE 2 1 CDE z a
BEC ( par 6. 6): erit circumf. AC :4 BC, ideo-
que aefta BC latus decagoni.

PROP. X. THEOR.

K N

C G DSi in circula ABCDE pentaganum «quilli-
terum defiriôatur: [and fientaguni’ AB pan]?
69’ bexagani 8’ detagoni Iam: in codem tirade
defi’riptarmn.

Suma-



                                                                     

334 EVCLIDISiELEMENT.

Sumatur centrum circuli F, a; ducatur dia-
meter AFG, à: iungatur FB. Ab F ad AB
ducatur pèrpendicularis FHK , 8c iungantur
AK, KB.’ Rurfus ab F ad AK ducatur per-
pendicularis FNLM, ô: iungatur KN. Igirur
quia cire. ABCG z AEDG, ô: cire. ABC :
ABD: erit cire. CG z GD, ideoque CGD
z: z CG. Rurfus quia BF z AF, ô: anguli

a. 98:46.1. ad H aequales funt, erit" ang. BFH z AFH,
I- 35- 3- ideoque circumf. BK r: * KA , ô: AKB :2.

BK,& hinc AK erit latus decagoni. Similiter
pater elle cire. BK z AMK z z KM. Iam,

p. 7. a, L quia CGD : AKB , erit :3 cire. CG :- BK:
2 KM. Sed cire. CB z AKB z a. BK. Er-

x. i. go 7 cire. BCG z z BKM, ô: 0b id ang. BFG
o la z 8 a BFM. bed angi BFG 2 5 BAF 4-
3; ABF z (a BAF. .Ergofl ang. BAF :BFM.

Quum igitur A21 BFA , BFN finit aequiangula:
a. 4- 6. erit 0 AB: BF z BF z BN, ô; proinde AB X

. , ENa
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BN : 9’ BFq. Rurfus quia ang. ad L reâi .9. i7. 6.
flint, 6U ALzLK: erit’ ang.LAN:LKN. l’ 3* 3’
Sed quia refila .AK Ar: KB, cil ang. LAN z 23.1.3,
i KBA. Ergo ang. KBA z AKN. Quare. i
in Aisiaequiangulis ANK, ABK erit BA: AK
: ” KA: AN, ô: hinc AB AN :9 AKq.
Ergo ABq z a AB x BN -l- AB x AN: 1533,35. *
BFq -l- AKq. Ed autem BF latusI hexagoni,
ô; AK decagoni. Q. E. D.

’ Sabol.

Hic praxîn faciliorem trademus problemaris
Il. 4: In data circula pentagonam aequilaterani Ù
aeqaimgulum defirüierc.

D Super diametro AB
ex centra C erigatur
perpendicularisCD. Bi-
fecetur 8C in E,&iun-
gatur BD. cui ca iatur

A F C E B aequalis BF. IlimEÏa
FD erit lattis pentago-
ni in circula ABD de-
feribendi.

Nain quia (par 6. z) BF X FC 4- CE4]:
BFq : BDq :CDq 4a CEq: erit BF X FG:
CDq: BCq. Quum ergo fit BF:BC::BC: CF :
erit BF extrema ac media ratione feâa. Sed ma-
ior porrio BC efi lattis hexagoni in circula ABD. t
Ergo CF en latus decagoni in eadem (pet fch. *
praeC.); a. bine DF :.--. il (DCq 4- cm un:
pentagoni. Q. E. F.

Bb -’ paon
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PROP. XI. THEOR.
Si in circula ABCDE, nationale": din-

trum habane, patagon»: aequilatcrwn qui»
Saur.- partageai latin AB (Il lima inti-I»
lit, que miner appellatur.

Sumamr enim
circuli œntrum F,
8: ducantur dia-
metri AG, EH, ü

iungatur AC, 6:
capiatur Hi z 5
AF , quae erit P,

N quia AF P. 5d
G a: BF cit rationn-

g, 16. ne. lis. Ergo; BK cil P. Et quia circumfiABG:
AEG, ô: ABC : AED :erit cire. CG: GD, &-

C’ 17’ 3- ang. CAGzGAD, item ang.ACL:- ADL
Égal. Ergo * anguli ad L funt re&i, &hinc c (1le),

&CDzzCL. Eademratione 6: anguli ai M
reâifimt, &AC eft :2 Quia igimr a;
ALC, AF M aequiangula film : erit ” LC : ÇA :

,, 4. a, MF:FA,&’:LC:CA :2MF:FA,:’MF:;
r- ÊhJJiFA; ideoque 2 LCzâCA: MF: :FA, id
” 6’ si cit CD: CM z MF: FK. Hinc compoun-
.. a. 5. nendoDC-i-CNI:CM:MK:KF,&’(DC-i-

CM)q: CMq z Mquin. Iam fi AC ex-
trema ac media ratione lècetur, erit muer

* Î la eius portio 9 : CD; ideoque erit z (DC 4.
îfCh-âlo. CM)q : 5 CMq. Hinc a: ÀIKq z 5 KFq;

ideoquedz MKq cit p,& MK p. E: gamin
BF:4 FK:erit Blizs FK, ô: Bquzç

0.9K» FKq. Hinc; MKq:BKq, &obid’BK
non
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non t MK. Vrraque tamen p exifi-ente,
erunt BK, KM p 6. Quare MB efl apoto-
me * ô; ipfi congruens MK. Dico ô: MB elle a. 74. 10.
iapotomen quartamq Sic enim V (BKq ---
KMq) :: N. Et quia KF E FB, erit KB (le 3. m. 1°.
F8: EH rationali expofitae. Deinde quia
BKq: KMq z: 5: i , 6c conuertendo BKq :Nq i
:3 5 : 4 : erit " N non î BK. Ergo 7 MB 7- tafi-
erit apotome quarta. .Hinc, quum fit ABq 3, cor-1.0.5. i
..-.. 3 MB X 13H, erit i AB ca quae vocatur 86 31- 3-

minor. I Q. E. D. h 95v le.* Cor. Diameter circuli AG ex angulo Apenn
tagoni regularis duEta 8: arcum CD a latere oppo.
fin) fubtenfilm, 8c lattis ipfum oppofitum CD ad
qangulos re&os bifecat.

PROP. X11. THEOR.
A Si in aira-ulo ABC trilingues

Iam aaquilatarum ABC da cri-
ôatur: trianguli latin AB po-

ùD tamia triplan: afl aim’DA gang
ex circuli tantra D.

B C Nam, produé’ta AD in E,
E quia circumf. BEC efl tertia

pars circuli, a: BEzê EC: erit 8E fexta pars.c.3.n:;r.
circuli, ideoque refila BE latus hexagoni z" g 34’
DA. Et quia AB 4* BEq :9 AEq a 4. . ’ 3’
DAq: erit ABq: 3 DAq. Q. E. D.

” Sahel.

i. ABq: ABq : 4: 3.
2. ABq: AFq r: 4: ;. Nam ’ AE:; : ABq :21. cor. a. 6.

ABq : AFq. 8: 22. 6.3. DE z FIS. Nain A. EBD aequîiatemm cit, l. 4. h
8c ADF ad BC perpendicularis ". ErgoADF ::FE. N W?- 3’ 3.

a. Hinc AF a: 3 FD.
B b a P R Q P.
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F95-

v. z. 4.

PROP. XIII. PROBL.

Km

Z133
AC .FLGPyramide»: f conflituere, Cf filmera mm-

prebendere data ; nique etiam dmon rare,
quadjizbaerac diamater AB a]! Fournit: :fquial-

un laterir ipjîur pyramidù. t
Secetur AB in C F ira, v: AC:2 CB. Su-

per’ AB defcribatur femicilfculus ADB, ôz ex
C ad AB ducaturperpendicularis CD, 8: iunl
gatur AD. Fiat circulus EFG centra H
interuallo CD, a in eo defcribatur   trian-
gulum aequilaterum EFG. Iungantur HE,
HF, HG. Ex H plana huius circuli excite.
tut ad refîtes HK, quae fiat :AC, & iungan-
 tur KE, KF, KG. EFGK erit tetraedrum de-

s. 3. clef. n.

a. 4.. l.
en lemmn

fequens.
g. confit.
a. 12. 1;.

r. :6. défia.

fideramm. ,1. Etehim quia ang. KHE eût 5 re&us,ideo-

que :: ACD, ôz KH z AC, HE z CD: erit
° KE z AD. Similiter KF z AD :KG.
Et quoniam AB:; BC,& AB: BC:*ADq:
DCq: erit ADq : 3 DCq z e 3 HEq :3
EFq. Hinc BF: AD; 8c ergo FG : GE
: EF z AD : K15. : KF : KG. Sun:
ergô An EFG, EKG, FKG, EKF aequilatera ü
aequalia. Ergo EFGK cft 7 tétraedrum.

z. Pro-
f Yel pptius tctraedrum; quad 8: in fequcntibus

malhge.
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2. Producatur KH in L v: fit” HL : CB.

Quia " AC: CD: CD : CB: erit KH : HE w. ont. 8. 6.
z: EH : HL: Ergo femicîrculus fuper KL
defcriptus 9 cranfibit per- E, 5:, manentç KL, a fcmî’ô’

conuerfus tranfibit etiam per G ô: F, quad e0-
dem mède oflengiemr. Ergo x fphaera data,
cuius diameter cit AB z KL, comprehendet
terraedrum EFGK. Q. E. F.

3. Quia AB : BC z f 3: 1: erit conuerten- ’
do AB: AC:;: 2. Bit veto BA: AD ":
AD: AC, 6c hinc AB : AC z 4a ABq z ADq. a. 2- cor-
Ergo ABq z; ADq r. a KEq. Q. E. D. 1°: 6’

L E M M A.
Demanjlrtndum autem :jl, 4? AB: BC z:

ADq : DCq.
, Nam quia BA: AD z" AD: AC: erit BA
X AC : ADq. Et quia AC:CD r: ” CD:
BC: erit AC X CB : CDq. Hinc AB: BC
:7." ABX AC: AC XBC: ADq: CDq.". 1- 5

’ Carol]. Diameter fphaerae KL ci! ’fesquial.
tera altitudinis KH tetmedri infcripti.

” Stbol. Latus retraedrî FG potentia efi (esqui-
alterum altitudinîs tetraedri HK. Nam FGq:
HKq : ADq: ACq : ABq : ADq : 3: a.

z. 14. deiu.

v 4

PROP. XIV. PROBL.
Oâaedrum conflituere, Cf cademjpbaera

comprcbendcre, que Ô) pyramidam ; arque dî-
monflrare, filmera: diamm’um AB patent!»
duplam aflë Mari! ipjïur ofiacdri.

B b 3 Data
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Data diameter AB bifecetur in C, 6: defcrî-
battit, fuper AB femicirculus, ô: ex C in AB
ducatur perpendicularis CD, à: DE iungatur.
Fiat quadratum EFGH, cuius Iatus z BD.
Ex punâo I interfeâionis diametrorum EG,
PH piano EFGH ad raflas ducamr K1L,&
fiat K1 z IL z 1E, à: iunganrur KE,KF,KG,
KH,-LE, LP, LG, LH.

I- 9» 4- l. Nam quia i ElzIH sa ang. EII-I reclus;
à u erit’sEHq: 1 Eh. Et quum KI:IE, ac ang.

i iKIE mâtas ’V: erit ô: KEq z: z EIq. Hinc
EH z; KE. Similiter KH : HE; Ergo A.
EKH efi aequilaterum. Eodem mode offen-
demus, reliqua triangula, quorum bafes funt
EF, FG, GH,HE ô: vertîces K, L,efi’e aequila-

rem. Et pare: omnia haec Aa inter fe aequa-
3.2.fch.8.h lia a effe. Ergo KEFGHL cit i oâaedrum.
1.27.62Eu. Q. E. F. i

2. 3. Quia K1 z 1E : IL : femicirculus
fuper KL defcriptus tranfibit pet E. Et ma-
nente KL conuerfus hic femîcirculus tranfibit
etiam par F, G, H. Ergo fphacra diamenî
KL comprehcndet hoc; oâaedrum. Sed à:
datzfphaeraL Nain quia KEzEL, ô: ang. in

femi-
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femicirculo KEL ê reflus efi, erit KLq z B gfi 31. 3."
2 KEq. 1m véto AB:: BC, &z "AB: 13cm cor-6&8:

:: ABq : BDq. Ergo ABq z 2 BDq z z ’
KEq z KLq. Hinc diametro datae AB ae-
qualis efi: ipfa KL, ideoque oflaedrûn fphae- ’
ra data comprehenditur; 8l AB potentia du-
pla eü lateris oâaedri KE. E. F. 8l D.

* Corail. OE’caedrum confia: ex duabus pyrami- I
dibus aequalibus, bafin quadrnram habentibus, 8;
altitudinem aequalem femidiametro fphaerae cir-
cumfcriptae.

PROP. XV. PROBL.
A Cuâum conflitucre, ff

eadem [planera comprebcn-
dan, que Ü priera ; at-
que demonflmrc , [planeras
diamatrum AB Iateri: Po-

D M O tamia trzPIam 611?.
B Ex A13 auferatur pars

K N tertia BC, 8c, fuper AB
dcfcripto femicirculo, du-
catur ad A13 perpendicula-

E qH ris CD, à: iungatur DB.
L MFiat quadratum EFGH

habens lams :DB. Ex
punais E, F, G , H piano

r G EFGH ad reâos 5 exci-s a. m
tentur EK,FL, GM, HN, quamm quaeque fiat A
-..-... EF. Iungantur KL , LM, MN, KN.

x. Quidem ex conflruâione fatis patet fo-
lidum genitum elfe i cubum. Q E. F. a. 25.11:me

Bb 4 2.3.
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A 2. 3. Iunganrur EG,KF,
KG. Et quia ang. REG -
reâus * cit: femicirculus

. .a . . ,fuper KG tranfibitA par,4. confit. E. Rurfus quia F anguliD 0 GFE,GFLreâi funt,ideo-
” 4" "’ M que GF plana EL rafla ’

K B N efl, à hinc’ ang. GFK re-
âus : alias femicirculus
fuper KG tranfibit’perF.

H Idem de reliquis punâis
E X MP1, N, M, L oflendetur.

L Quare femicirculus fuper
v KG, manente KG, conuer-
G fus faciet fphaeram, quae
cubum EM comprehendet. Dico autem,
diametrum KG : AB. Nam nia EGq :

z. 47. l. :5 z BFq: 2. EKq: ô: KGq z EGq-i-
EKq: erit KGq z 3 EKq : F 3 BDq. Sed

a. cor. g. a; quum fit AB : 3 BC, 5: AB : BC r: ° ABq:
3°- 6. BDq: erit ABq :3 BDq: KGq. Ergo KG

: AB. Itaque cabus faâus ethquem data
fphaera comprehendit, 6: diameter AB po-
tentia tripla e11 lateris eius FG. Q E.F &D.

m ,3, ,3, * S6601. Quia AD crac ’r latus tettaedri fphae-
’ me dame infcripti: pare: diametrum fphaerae AB i

poire lutera retraedri 8c cubi in. eadem ixia-ipo-

rum. .PROP. XVI. PROBL.
Itafnedrum confiituefe, Ü” eadem filmer:

comptabmdere, 9m Cf pracdiéînfigura: ; at-
que
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que etiam demonflrare, infledri Iam: irratio-
mlem (Je Iineam, quae miner appellatur.

A I 1. Adatae fphaerae di-
ametro AB abfcindatur
pars quinta BC, 81 fuper a
AB defcripto femicirculo,
ducatur ad AB perpendi-
cularis CD, ô: BD iunga-
tur, quo interuallo defcri-
batur circulas EFGHI.
Huic infcribaturpentago-

c - num aequilaterum ô: ae-
quiangulum EFGHI. Cir-

B cumferentiae EF , FG,GH, HI, 1E bifecentur in
K,L,M,N,O, 6c iungantur KF, FL,LG,GM,MH.

’ B b 5 q HN,
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C

B
NT, TO, OP.

S ,HN,N I, IO, OE,EK, item
KL, LM, MN, NO, OK.
Erit ergo KLMNO pen-
tagonum aequilaterum à:
aequianguham , ô: E0 de-
cagoni lat’us. A punais
E, F, G, H, I ipfi circuli
plane ad reâos erigantur
EF, F Q, GR, HS, 1T, femi-
diametro VK fingillatim
aequales, ô: iunganrurPQ,
QR,RS, ST,TP, FK, KQ,
QL, LR, RM, MS, SN.

Iam quia EP, 1T parallelaee
fum, erit PT z E1 ’, (x hinc PT erit 13m5
pentagoni aequilateri in circulo QRSTP ipfi
EFGHI acquali. Idem de reliquis PQ, 03,

)
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a RS, ST demonfirabitur eodem mode. Eric
ergo PQRST pentagonum aequilaterum. Et
quia PE eff latus hexagoni, E0 vero decago- .’
ni: erit, 0b ang. PEO reétum *, P0 latus”pen- r. 3. der. u.
ragoni in eodem circulo. Idem pater de "’ ’°- ’3’ r

0T. Ergo POT erit A aequilaterum. Si;
militer ofienditur, ipfa PKQ, QLR, RMS,
SNT effe Aa aequilatera. Pater etiam ex di-
&is KPO, OTN, NSM, MRL à: LQK Aa ae-
quilatera efl’e. Ex V centra circuli E F GHI
îpfius piano ad reâos ducatur reéia, in qua
ex vna parte punâi V capiantur VX z lateri
hexagoni, ô: XY z lateri decagoni, &’ex al-
téra VZ z XY. Iungantur PY, PX, YT, EV,
KZ. Quia VX, PE, funt e parallelae et ae-
quales 4’: erit PX parallela ô: z: V EV lateri 0- conar-
hexagoni, 6c ang. PXV reétusx, hinc 6: PXY x’kh’ gym

reé’tus. Quare , quum XY fit decagoni latus,

erit PY z lateri. pentagoni z: PT. Idem
iunâis TX,VI patet de reéia YT. Ergo PYT
cit A. aequilaterum. Similiter aequilatera
funt Aa reliqua , quorum vertex efi Y, ôz bai--
fes fun: TS, SR, RQ, QP. Rurfus quia °KZq
z KVq 4- VZq: erit KZ z lateri pentago-
ni : KL. Bodem modo, iunâis LV , LZ
oflendetur LZ z KL. Ergo A. LZK aequi-
laterum efl’. Idem ofiendeturde fingulis Ais,
quorum bafes funt LM, MN, N0, OK ô: ver-
tex communis efl Z. Conflitutum ergo et!
folidum viginti triangulis aequilareris con-
tentum, quorum aequalitas etiam patet. Q.

B. F. - » z. Quia .
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S
A 2. Œia VX, XY funtlatera hexa oni 5l deca-

œ. 9. 1;. I goni: erit YV : VX:9- mm- VX: XY. Hinc 0 YV:
VK z KV : VZ. Ergo
fuper YZ defcriptus feuli-

In kh- I3-6» circulus " tranfibit perK.
i Similiter quia ZX :YVaô: PX z VX, erit 2X:

C D XP:PX:XY, &hinc,
A 0b ang. ad X rectos, femi-

. B circulus fuper ZY tranfi-- bit etiam pet P. Quare
quum idem fimiliter de reliquis verticibus
angulorum icofaedri ofiendi pot-fit; confiait,
femicirculum circa ZY manentem rotatum

tmnfiturum efTe per vertices omnium angulo-
mm
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rum icofaedri, St ergo hoc icofaedrum com-
prehenfum iri fphaera diametri ZY. Et quo-
niam, bifeâa VX in W, WYq * : 5 WXq; ’- 150.13.
ZY vero : z WY, ac VX:2,WX:e1-it pp. 15’ 5’ .
ZYq :5 VXq. EH: autem AB z 5 BC, 61
ABq: BDq z 7 AB : BC. Ergo quia ABq in Con 8.8:
z 5 BDq z 9 5 VXq z ZYq: fphaera dia- m -6’
metri ZYicofaedrum comprehendens erit da-
tae fphaerae aequalis. E. F.

3. Denique quia diameter data AB cit P, 6:
ABq z 5 BDq: erit 3 à: BD ideoque rota a. 5-dcf-mc
diameter circuli EF GHI rationalis. Hinc

l quum lams pentagoni KL fit ’ minor; à: ea-
dem KL fit quoque latus icofiedri: patet la-
tus iéofaedri efTe irrationalem quae minor vo-

catur. Q. E. D.
Carol":

Sphaerae diameter potefl quintuplum eius quae
ex centra circuli quinque icofaedri latera ambien.
tis. Et diameter fphaerae icofaedro circumfcric
pue compofita eft ex latere hexagoni 8: duplo la-
tere decagoni, quae in eadem circule defcribun-
tur.

c. n. l3.

PROP. x1711: PROBL.
Dadtcaedrum ranflitune, Cf eadem [Phare

comprebendere qua Ü pracdiëîar figura; at-
que etiam demonflrare, dodçcaedri Iam: MI;
irrationalem, que apotome appellatur.

1. Exponantur praediâi cubi 5 duo plana a, q, ,3. *
ABCD, BCFE, quae fibi inuicem reâa funt,
à eorum fingula lutera bifecentur, à; iungan-

’ i ’ tut
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E M En: GK, HL,HM,
NO. Reâae NF,

V z X5 PO,HQfecenturex-
N O trema ” à: media ra-

tione in R, S,Tpunn
H C &is , in quibus ad

T plana cubi ô: ad ex-
xv teriores eius partes

a K excitentur perpen-
diculares RV, 8X,

L D . TY, quae fiant ae-
quaies ipfis RP,PS,

une:
.4

i QT. Iungantur VB,.BY, YC, CX , VX,quae

Â. 3. dcf. 6.

p. 6. 11.
v. 31. 6.
E. 1. 11.
o. 2. 817.11-

terminabunt pentagonum dodecaedri. Nam.
iunéia RB, quia 9 PNq -l- NRq z; RPq, ô:
EN z PN, ac RP : RV: elt BRq :JBNq
4- NRq :3 RVq, ideoque BVq :J BRq
4-- RVq:4RVq. Hinc BV z 2 RV. Sed
quia PN:PO, ac 0b id RP :fPS: efi VX
.1: * RS :2. PR: a RV. Ergo BV:VX.
Similiter BY, YC, à: CX ipfis BV, VX aequa-
ies offendentur. Sunt autem hae quinque re-
flae in vno piano. Nam ipfi RV vei 8X du-
catur paraiieia PZ ad exterioqres cubi partes,
ô: iungantur 2H, HY. Et ’quia A HQ: (I!
7:; QT: TH, ô: HQ 3 Hi’, ac TY:QT::
P2; cit HP: PZ :YT: TH. Sed HP, YT.
eidem piano BD ad reéios infiflentes, funtP
paralieiae. Ergo ZHY efi’ vna reéia , a: pro-
indei in vno piano. Pentagonum ’ ergo cri
BYCXV,& aequiiaterum. Dico etiam acqui-
angulum erre. Iungantur enim BX, BS. Quo-
niam NP’feéia efl: in R excrema ac media 1a.

’ tione.
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tione, 6: SP z: PR: erit W NSq -l- SPq :3115 5. 13. 8: ,
PNq. Hinc NSq-FSXq:;NBq,&NSq-l- . 41 [3*
SXq-i-Bqu4NBq, id efl’ SBq -i-SXq:
BXq : 4. NBq. Ergo BX 2 2 N8 z BC.
Quare in Ais BVX, BYC erit e ang. BVX z: g. s. 1. . i
BYC. Similiter ofiendetur ang. VXC z BY C.
Ergo pentagonum BYCXV efi’aequianguium. a 7. 13-
Si igitur ira advnumquodque duodecim ia-
terum cubi eadem CIOnflruantu’r, quae hic ad
latus BC; figura folida cunflituerur, duodi:-
cim pentagonis aequiiateris ô: aequianguiis
ôt aequaiibus contenta. E. F.

2. Producatur ZP intra cubum. Occurret
ergo diametro cubi; au ambae le bifecabunt à f- 39- Il.
quod fiat in W. Éfl: ergchentrum"fphae- "’ ’5’ ’3’

me cubum comprehendentis, 8x dupia PW:
Glateri cubi, ideoque PW z PN. Et qui-.1 q» 3,. ,-
PZ : P8, erit ZW z NS. Iam quum prac-
terea ZX:PS, ôt NSq-FSPq: 3 PNq : erit
3 PNq : ZWq -i- ZXq z ’ XWq. Sed fe- ..’ 47. x.
midiameter fphaerae cubum comprehendentis
potefi etiam"tripium dimidii interis cubii’N.
Ergo XW efi femidiamerro (phaerae cubo cir-
cumfcriptae aequaiis. Quare quia W eit cen-
trum: erit X in fuperficie fphaerae. Simili-
ter vertex cuiuslibet reiiquorum anguiorum
dodecaedri in fuperficie fphaerae cire demeu-
firatur. Ergo dodecaedrum fphaera com- ,
prehenfum efi data. Q. E. F.
i 3. Quoniam A NP : PR z: PR : RN, ideo- a. 3.’def. 6
queK NO:RS:RS: 2RN:RS:RN-i-SO; x- 15. 5.
NO autem E RS, ideoque RS x NR 4- SO:
erit Â reflue NO extrema ac media ratione fe-

éiae -
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&ae maior portio ipfa RS : VX. Et quia ’
a fphaerae diameter, quae " potefl: tripiumip-

fins N0, cit p: erit ô: N015; ergo il’VXapo- ,

. tome. Q. E. D.
1. Carol]. Ergo latere cubi extrema ac media n-

tione fe&o , eius partie maior eft dodecaedriiatus.
* a. Cor011.’Liquet etiam , reflux: fubtendentem

anguium pentagoni in dodecaedro cm: latus cubi
in eadem fphaera infcripti.

PROP. XVIII. PROBL., 1
G . Laura quinqueurmni expone-

",3 interfccom-

i parure.
* I; onaturH L r M datae râperai: di.

ameter AB, à: fa.
cetur in C, D fic,
v: AC :’ CB, 6:"

AD :2 DB. Fiat
A K C DL Bfemicircuiuis AÉB,
à; in AB perpendiculaires ducantur CE, DF.
ô: AF, FB iungantur. Et quia AB : 3 BD:

a. cor.19.5. efl: a AB :3 AD. Hinc quia AB: AD Z ’3
p. cor. a.

no. 6.
7. 13. 13.

à. 15. 13.

in. 14. 13.

ABq: AFq: eit ABq : à AFq. ’ Ergo AF
dt 7 latus tetraedri.

2. (me. ABq: BFq: la AB: BD : 3:1:
BF efi latus cubi a.
- 3. Iunâis AE, EB, efi ABq: BEq : 13 AB:

BC : 2: 1. Ergo BÉ cit iatus oâaedrië.
4. In AB ducatur perpendicularis AG :-

AB. Iunéta GC, a punéio H ducatur in A8
i per-



                                                                     

LIBËR X111. . 4.01
perpendicularis HK. Iam quia HK: KC:S’ a. 4. 6.
GA: AC : 2: 1:1erit HKq : 4. KCq, ideo-
que 5 KCq : CHq : CBq. Et quoniam
ABzzBC, &AD:2DB: eritDB":2-1. 5. 5.

i CD, ideoque CB :3 CD, 61 CBq : 9 CDq.
Ergo KC D CD; Fac .CL L: KC, 61 in AB
duc perpendicularem LM, iunge MB. (hua
CBq : 5 KCq; cit 9 ABq z 5 KLq. Ergo 3- Iî- 5»
KL cit iams hexagoni ’ in circula quinque ”°°m6’i3i

icofaedri iatera ambientis, ideoque AK :
LB :’ lateri decagoni in eodem circule. Sed .
ML : * HK : 2 KC : KL : iateri hexa- u. 14. 3.
goni. Ergo MB cit A iams pentagoni in eo- ’i’ ’2’ 131

dem circulo, ideoque latus F icofaedri. pi I ’ 8’
5. Secetur BF extremaiac media ratione: A

erit maior eius portio BN latus dodecaedri.’ ,,.,co.,.7,.,,.

6. Ex his iiquet, iatera tetraedri, oâaedri
6; cubi efTe p 6 "diametro AB fphaerae. Nam

i quamm partium 6 eft ABq, earum 4 cit AFq,
trium BEq, a duarum BFq. Ergo g AFq : 3- un f.
â BEq : 2 BFq, 81 BEq : a BFq. Icofae-
dri vero à: dodecaedri iatera nec inter fe nec
ad praedifiamm figurarum iatera funt in ra-
tionibus rationalîbus : quia iiiius iatus F cit
minor, huius apotome’. i 9.17. 13.

7. Dico MB icofaedri iatusmaius cire latere
dodecaedri BN. Nam 13 FBq : BDq : AB: p. en a. à
BD : 3 : 1. Sed ADq : 4. BDq. Ergo au. 6.
AD : FE, ideoque AL D FB. Iam AL fe-
&a cit extre a ac media ratione *, à: maior s. 9,13,
eius portio e iKL; hinc quiaôt F B extrema ac
media ratione feéia dt, éteins maior portio

C c a BN
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la 3. def. a. BN efi: erit KL ’ a BN. Ergo ML :KL
"Un. a EN, ideoque e MB a BN. (LE. F.g. 19. 1.

Schal.
Dico praeter iam diffa: quinque figura: mm

conflitui alium figuram 1-, quae filôfiguri: ae-
v quilateri: (f aequiangùlir, interjè aeïualibtu,

cantincatur.
ç. n, defin. Ex duobus enim anguiis pianis °7 non coh-

flituitur anguius foiidus. Ex tribus antem
trianguiis aequiiateris 6: aequaiibus conflitui-
tur angulus tetraedri, ex quatuor oâaedri, ex
quinque icofaedri: ex fex autem pluribusue

r. :1111. nuiius confiituerur T, quia fex anguii A ae-
V- 5. kh- quiiateri : ° 4 Reâis. Porro fub tribus

sa 1’ quadratis continetur angulus cubi. Sub qua-
tuor autem pluribusue T nuilus anguius foli-
dus contineri potefi. Sub tribus pentagonis
aequiiateris 6: aequianguiis ac aequaiibus con-
tinetur anguius dodecaedri. Sub quatuor
autem pluribusue nuiius comprehendetur’

Oo 3- [du anguius folidus: quia eorum fumma 9 ) 4
"° 4. mais. 0b eandem rationem ex aiiis figuris

polygonis aequilateris ôt aequiangulis nuiius
foiidus angulus confiitui potefi. Ergo nec
fieri potef’t figura foiida ex figuris pianis ae-
quiiateris ôt aequianguiis praeter quinque di-

ctas. É. D. ’

1- Talem autem intelligit figuram. cuius linguifo-
.lidi anguii fub aeque multi: planis anguiis conti-

,EV-
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PROP. L THEOR.
E Quo: a centra A’ cirru-

B C .li dizain: ad Iam: BC pen-
Ë tagom’ aquilatari in eadem

. circula defiripti parpmdi.
cularù duc-Mr AD, dimi-
dia a]! virimqm- Ü du:
AC quae ex centra. la-

E tari: draguai in eadem cir- i
. cula dcfiripti.Nam producatur DA in F 6L E; fiat DG:

FD., 81 iungantur CE, GC. iam quia tout
circumferentia circuli : 5 BEC: erit dimidia.

l FCE z: 5’CE, quae dimidia e11 a ipfius BEC. g a &gM

Hinc quia FC : 4. CE, erit le ang. FAC: 43,:
DAC. Sed FAC : V 2 DÉC. ErgozDAC 3- 4-. h
: DEC: î DGC. tarare AG :- 1 602*3’1M11
CE, ideoque AD ::: CE --l-: ÉD, 81 2 AD :

I CE -I- AE, id cit, AD : ’ CE-i-ë ACqEfl:
autem CE lams deCagoni. CL E. D.

L E M M A.
Si in circula pentagonaux Maxima-m de;

firibatur : quadratum quad fit :x latere BC

, Cc 2. » pen-f Ve] verius Hypficlis Alexandrim’ de quiuque cor-
u I poribus liber prier.
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E pentagoni, mm tu»:
B A C drato quodfit ex reâ4,quae

duobu: pentagoni [attribut
filètenditur, quintupla»: :-
rit quadrati du: , que :fi
ex circuli centra A.

Ex centre circuli Adu-
F catur in BC perpendicula-

ris FADE, ô: iungaturCE,
quae erit 3 lams decagqni, item CF , quae duo

. pentagoni latere fubtendet. Et quia FE ::
î-gf33°- 3.2 AE, erit 4 AEq z FEq :2 n ECq 4- CF .

3. 10.43. Ergo 5 ABq z AEq -l- EGq -l-- CFq z
BCq 4- CFq. (L E. D.

PROP. Il. THEOR.
Idem circula: comprebmdit dodccàedri Paz.

taganum ABCDE (9* imfindri triangulum F CH
in eadcmjizhaera dafiriptarqm.

D ”*-------*K LunE C0

AB’NF G
Sir fphaerae diameter KL. Iungatur BC,

n c on 6.10. 6: expOnatur   méta MN talis, vt KLq z 5
mon ,5. a, MNq. Ergo ’MN erit quae ex centre circuli,

par quem icofaedrum defcribitur. Secetur MN
exuçma 6c media ratione , ô: fegmentum ma-

nus
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ius fic M0, quae ergo erit A lams decagonia. 5. 8: (ch.
in eadem circule. Iam’ quia 5 MNq: KLq 9’ 3’
2a; CEq; a 3 Cqu ç MNq .-.. v 3 ABq: 55:32;?
MOq: erit; ABq 2 5 MOq. Sed quia FG v. 8. I3. à
efi 5 lazus pentagoni in praediâo circule: erit , 71’s"?
5 FGq 2° 5 MNq-i- 5 MOq: 3 CBq 4-35: .o.’ .33:
ABq r.” 15 quadraris eius quae cit ex centro cirv un le!!!"
culi circa ABCDE circumfcripti. Atqui 5ch e. 3:3;
: 9 15 quadmtis eius quae eflc ex centre cir-

culi circa FGH defcripti. Ergo circuli circa
ABCDE , ô: F GH circumfcripti aequales faut.
Q: E. D.

PROP. III. THEOR.

K

, Si fuerit pentagone»: aequilanmmzfâJ agui.
01ng ABCDE , 5’ tin-a circula: ; a
centra F autem 4d vnam latta AB perpendicu-
lari: FG duéîa funin quad trick! fitb vno la-
tere AB Efperpmdiculari FG continetur juger-
ficici dodccaedri cf] daguait. Item

Si fui-rit triangulam aequilaterum HKL, (Ï
circa cit-tuba, ouin: centrum M, 0’ ab
ce perpendiculari: MN: quad trick: jub HK.
MN continaturficparficiei influai". aequale :jl,

c 3 lulu"- l
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K

1. Iungantur AF, F3. Quia 5 AB X FG
:: f 10 A AFB 1: 2 pentagonis »ABCDE:erit
30 ABX FG :12 ABCDE z fuperficiei
dodecaedrî.

l 2. Innganmr HM, MK. Quia ” 3 HKX
MN:6AHMK :2 z A HLK: erit 30
HK X MN r: 20 A HKL z fnperficiei Ico-
faedri. E. D.

. Carol.
Ergo fuperficies dodecaedrî cf! ad fupetficîem

Scofaedri in eadem fpbaera, ut refl’angulum fub
latere pentagoni a: perpendiculari ex: centré cir-
culi circumfcrîpti ad illud duâa ad reflangulum
fub latere trianguli 8: perpendiculari ex centra
circuli circa triangulum defcripti.

PROP. 1V. THEOR.
A 9.-..4 V1 dodccaedri filpnfiifl

adficperfiriem imfiedri, ira
q? Iam: cubi A ad icofizdri

E - latta BC.
I.- C Circule BCD qui icoià-

B edri triangulum , ideoque
D à: dodecaedri pentagonum,

’ comprehendit, infcriba-
I tur pentagoni lams CD, ô: trianguli CB. Ex

. centra
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centra E ad BC,-C1) ducanturaperpendiculares -
EF, EG. Producatur EG in H, 6c iungatur ,
CH, quae erit latus decagoni. Hinc fi EH
wl-HC exn-ema ac media l’a-tione fecetur: erit
T EH maior panic. Sed EG Z"; EH 4- ; .9: .143:
BC,:S; 1313:0 à EH. Ergo duplae ipfius EG 3. f:h.’
excrema ac media ratione [cône maior portio n. ’3-
erit :EF. Sed ipÎîus A extrerim ôt media ra-
tione [èche maior portio x efi CD. Quarel’ 4;. 7. 14.

AzCDiEGzEF; ideoque A X EF :-
CD XEG. Efi ergo A: BC Z" AX BF:". I. 6-
BC X EF r: CD Xv EG: 8C XEF 2* do- ’œr’Pmc’
decaedri fuperficies ad icofaedri fuperficiem.
Q. E. D.

PROP. V. THEOR.
galibot rafla lima extre-

ma ac media ratione fiât,
quam ratione": babet ca, quae
pua]? quadratum tatin: Ô”
quadratum maiorir portionir,

B. l ad eam, quae Pote]! quadra-
GM tu»: tatiurîf quadratum mino-
iAp.....-.......... rinorticm’J, eandcm baba cu-

bi lath ad Iam: icofiedri B.
Sir enim circulas C i5, qui capit icofàedri

triangulum à: dodecaedri pentagonum in ea-
dem fphaera defcriptorum. Exueius centro
D ducatur vtlibet recta DE; quae extrema ô:
media ratîOne fecetur, Vt maior eius portio
fit FD. Sit’G latus dodecaedri, quae la erit B. L cor.
maior portio reâae-A ,extrema mediaque ra- :7. :3.

Cc 4. tione

Ç;

E
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tione feâae. Et quoniam
B lams trianguli icofaedri in

y; n. :3. circula C cil , erit Bq 1:73
DEq. Sed DEq -I- BFq

Î l3- : a; DFq. Ergo Bq:DEq
. . -I-EFq:DEq:DFq’-:i

3M Aq:Gq,&hinc quBq:
Ai...--.q Gq : DEq 7l- EFq. Sed

’ quum G fit lavas pentagoniC- ML 9-8! dodecaedri in .circulo C; ô: C DE 13m5 de-
". 51:31:. cagoni in eodem: erit Gq z "cDEq-l-DFq.

Quare A: B r. V (DEq 4-DFq); J (DEq
-l- BFq) , à: ergo ’, qùalibet mâta exuema à:

media ratione feâa, quam rationem habet ca
quae potefl &C. E. D.

PROP. VI. THEOR.
V! latta cubi ad icolacdri latta, in dido-

dccacdrijôlidum ad filidum icqficdri.
Œia enim idem circulas pentagonum dode-

5- 3- 14w caedriôctriangulum icofaedrià in eadem fphae-
ra capit: fi e centra fphaerae in planum huius
circuli intelligatur duâa perpendicularis ;erunt
pyramides, quae pentagonaux à: triangulum ba-
fes habent, aeque aime. Vt ergo pentagonum

a. a. a. ad triangulum, ira cil Il dodecaedri pyramis
ad pyramidem icofaedri; ac proinde vt Il
pentagona ad 2.0 triangula, id eft vt fuperfi-
des dodecaedri ad fuperficiem icofaedri, in
dodecaedrum cil ad icofaedrum. Nam quia
perpendiculares ex centre fphaerae in circu-
los in fphaera aequales duâae, in centra eo-’
mm circulorum incidunt, ô: ergo aequales

v film:
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flint: dodecaedrum in u, icofàedrum in zo
aequales ”pyramides , in centro fphaerae ver- I
tices habentes, diuiditur. E0: ergo * Yt Iatus ’l. 4- 14.
cubi ad icofaedri latus,ita dodecaedruni ad
icofaedrum. E. D.

PROP. VIL THEOR.
A B Si duae rafla: lineae. W. I AB, CD extrcma ac me-

c F D dia rationcfiâlae fuarint:
arum miam parafoud- AE, CF v: tata: AB,
CD.

Nam quia A AEq :: AB X BE, 6: CEq: A- I7- 6c
CD X DF: erit 4ABXBE:AEq: a. CD
XDF: CFq, 6: componendoF(AB-!-BE)q: u. 8.2.
AEq : (GD -I- DF)q: CFq. Quare ’ AB v. la. m
-I-BE:AE: CD -l- DF: CF, a compo-
ncndo z AB:AE’: z CD: CF, ô: alterne AB:

CD z AE: CF. E. D.
CaroIIar.

Dodecaedrum 8: icofiedrum in eadem [blasera
guident inter fa rationem habent, quam, fi méta
linon extrema ac media ratione fecetur, habet en
quae potefi quadrata totius 8c maiori: portionis,
ad cum quae poteft quadrata rotins 8: minorât

’îŒtifi’ a

v x a0 Élaïâdï

Cc 5 EV-
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ta»*m**x-nçt***PROP.I.PR()BL..
l E H In data cuba ABCDEF-

CH pramidcm dcfcribc-
ra.

Ducantur diametri qua-

D O dratoruni GA, GE, GC,
BA, BC, ÇA, quae omnes

m *. r. * inter fe aequales funt.
Ergo triangula EGC,EAG,

A B AGC, BAC funtaequilate-
ra, 6: aequalia. Proinde EGCA terraedrumell,

p. 31. dag", cubi angulis infiltens, à: ergo ipfî infcriptumfi.

’ E. F.
- PROP. II. PROBL.

In data pyramide ABCD
ofiaedrum diffifibfl’t.

K * Bifecentur latera retrac-
dri in punâis E, F, G, H, RÉ»

- H C Haec panifia conneâanrurn
v ç. L ’ rcâis , quae omnes inter le"

A E B aequales erunt. Quare 0&0
triangula, quae baies habent

kreâias HG, GL, LE, EH à: vertices K, F, ae-
quilatera erunt ô; aequalia; ô; folidum fub ipfiS

cour
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comprehenfum oâaedruin erit, data tetraedro
infcriptum. - Q, E. F.

PROP. IlI. PROBL.
F F l In data cubaAB-

r b , CDEFG 0&1"an
T S defcribcrc. .Sumantur8 qua- a. a. a. I

d dratorum centra K, iM H N0 L,M,N,O,.P. lun-
élae Il reâae ML,

LN, N? arc. con-
Q I P R friment oâaedrutn.

-- V Nam pet P, N, O,
A’ 13 M, ducantur late-

ribus quadrati AC parallelae QR,RS,ST, MQ,
quae iisdem lateribus , à: ergo inter fe aequa-
les erunt. (* Patet veto lias -re’&as fc mutuo
tangere; quia 3 QT, 8T eandem ED, ô: QR,
5R candem GB,&NR, QR eaudem AH &c. bi- ,
fecant). Ergo anguli MQP,NRP i funt reâi. .. m, m
Hinc quia MQ, QP, PR, NR , quippe aequa-

a lium T2, QR, RS dimidia, aequantur: erit
MF :- PN. Similiter oflenditur, MP,OM. a 4. a.
NK, NL 6c reliquas aequari. Ergo 8 trian-
gula , quorum vertices L, K , bafes latera qua-
drati MONP, fun: aequilateta ô: aequalia, ô:
conflituunt ergo oflaedrum cubo infcriptum.
Q. E. F.

NO

PROP.



                                                                     

4.4.1.

à. a. 6.
a. l4. I3.
il. 10. u.

a. a. fch.
I3. v.

u. 4.. fch.

3:. L

4.12. EVCLIDIS ÉLÉMENT.
PROP. 1v. PRoiaL. .

A In data agacinA B C D E F cubum

dtfiriberc.
* Latera quatuor

triangulorum py-
ramidis BCDEA bi-
fecentut in M, N,
O, P, ô: iungantut
MN, NO, OP, FM,
quae aequales” fun:
inter fe, ô: parafie-
lae9 lateribus qua-

drati i BCDE, ô: proinde ’* angulos relias in-
ter fe comprehendunt. Quare MNOP cil qua.
dramm. Deinde bifeâis lateribus huius qua-
drati in G, H,K, L. iungantur GH, HK, KL, LG.
quae»: filin aequales , à: angulos reâos A com-

prehendunt ; quia anguli , quos cum redis
MN, NO , 0P, PM faciunt, femireâi Hum.
Ergo GHKL cit quadratum. Si in reliquis s
pyramidibus oûaedri eadem fiant : confli-
tuentur 5.a1ia quadrata îpfi G HK L aequalia.
ô; cum ipfo cubum terminantia. data oâaec
dro infetiptum. Q. E. F. I

F

V PROP. V. PROBL.
1 In data icofaedro dodccacdrum dafiribcrt.

Sic ABCDEF pYramis .icofaedri, cuius bali:
pentagonum ABCDE. Iungantur centra cit.

, culorum, in triangulis AFB ôte. infcriptorum.
re&is GH, HK. KL, LM. Dico GHKLM

. v elle



                                                                     

LIBER xv. 4.,
efl’e pentagonum dode-

caedri infcribendi. N am
reâae FG, PH, FK &c.
produéiae bifecabunt ’ v- 4- l-

latera pentagoni in P,
N, O ôte. quiag bife- t. 4. 3.
cant angulos ad verti-

(L ces F triangulorum.
Iungantur PN ,l NO , quae proinde aequales
erunt ’. Iam quia ’ FP :FN r: F0, ac M; 26. i.
F6 z FH ..-. FK : emnt GH, HK ipfis PN, f 8; 463.
NO ” parallelae, ac inde erit e PN: GH : e:,.i-,h:4n5.
NF : PH z N0 : HK, ideoque CH : HK.
Similiter HK z: KL 6re. Porto quia ang.
GHK V z PNO, ac HKL :- NOQ ôte; ang. a. le. n.
autem PN0:’ NOQ, quia ambo funt com- 74.951104.
plementa aequalium ’ angulorum in’ N, 0 ad

duos redîtes: erit ang, GHK z HKLôzc.
Denique ex punâo fublimi F in planumAB-
CDE duaum intelligatur perpendiculum, ô: a
punâo, in quo piano occurrit, duéiae fin: re-
me ad punéia P, N, O, Q, quae cum perpen-
diculari angulos” reâos fadent. 111i, quae a. a. n. *
per P dufla el’t, parallela intelligatur alia pet
G , â: a punéio , in quo haec diéiae perpendi-
culari occurrit, ducantur reéiae ad H, K, L, ôte.
Iam quiaa’ perpendicularis illa a refila pet G
duâa fecatur in ratione FP: FG :FN: FH
z F0: FK ôte: patet reliques raflas a punais
H, K, L ad perpendicularem duâas parallelas *’

elle illis, quae in plano ABCDE ad candeur
duéiae fant, ac 0b id angulos mélos cum peto

i pendi-



                                                                     

Mu-

’lido angulo. Sic in-icofaedto factum ex zo

a, trouois ELEMENT.
pendicuIari facere, a
proindei’ in vno omnes

.plano efTe. Vnde pa-
L ter, GHKLM elle peu;

tagonum acquilatetum
à: aequiangulum, ideo-
que, fi in teliquis vn-

Q- decim pyramidibus ico-
faedri eadem confituxerixnus,ptodituta elle u
pentagona huiusmodi, quae condiment do-
decaedtum icofaedto infcriptum. E. F.

PROP. V1. PROBL.
flingua figurarum laura Ü lingule: inul-

lira.
1. Quia icofaedrum continetur 20 triangu-

lis, 6: vnum triangulum 3 latetibus; fingula
ü veto latera bis fumuntur: numerus latetum

erit dimidius faâi ex 20 ô: 3, qui efl: 30. Si-
militet dodecaedti latetum numerus cil di-
midius faéii ex 1:6: 5, qui efi go. .5 Et fic pot-
to in cube, à: reliquis, inueniemus numerum
latetum, fumentes dimidium faéii ex nume-
to phnotum ô: numeto latetum vniuscuius-

que plani. ’2. Numerum autem angulorum folidorum
in his figuris habebimus, faûum ex numeto
figurarum planarum 6c numeto angulotum
plafiorum in vnaqualibet diuidentes pet nu-
merum angulorum planotum in quolibet [04

6c



                                                                     

- LIBER XV. - a],
a g, quod efl 60 partientes pet 5, habebimus
n. angulos folidos. E. F.

PROP. VIL PROBL.

Planarum , qua: fingulat i quinque figura:
. continent, ùiclinationcm iizumirc.

1. Delcubo mauifel’tum efi’, eius plana ad
fe inuicem méta elle.

D ,2. sa: tettaedtiABCD ex-
pofituim ’vnum triangulum
ABD, in quo a-vettice B ad

j latus AD duéia fit perpen-
A diculatis BE. Si centris A,

B C D,interuallo BE defcribantut
duo circuli , ù a punéio feâionis ad centra A,
’D iungantur reéiae: angulus, quem cantine,-
bunt, erit inclinatio planorum. Nam iuuga-
tut in alteto triangulo ACD reéia CE. Et
quiax DE z EA: erit CE etiam in AD per- picta. 3. 3.
pendicularis.- Sed quia BCq 2 ABq : 4 27a:-
AEq -I»- EBq, ô: EAq ( " CEq: erit BCq a i u: ,3."
CEq -i-- EBq, à: ergo ” ang. CEB acutusm. 13. z. .
Quare CEB erit inclinatio 5 planorum tettae- È 6’ dit: m

dri. Hinc quum fit CE :: EB,& BC:: AD,
manifeiium cit, praediâta confituâione inuc- -
niti angulum’ï: BEC : inclinationi plano- 7. nana.
rum. Q. E. F.

3. A latere oflaedti defcribatut quadratum, I
ducatur eius diameter BD, 6: centtis B, D in-
ternallo perpendiculari , quae a’vertice ad

. v badin



                                                                     

4.16 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

A D bafin trianguli in oâaedro
V ducitur, defcribantut duo

X circuli. Reéiae a Ifeéiione
» z circulorum ad B, D iunéiae

X continebunt angulum aequa-
. A lem complemento inclinatio-

B . C nis ad a tcéios. Sit enim
ABCDE pyramis oâaedri,

6: BF perpendicularis in A0 ABE. Iunâa
DF erit perpendicularis in AE à: z: ipfi BF.

3- ’9. b Hinc BFq -l-- FDq : a BFq8 «(a ABq. Sed
t n z BDq z a ABq. Ergo rauquant, 4- FDq,
ç. 6. def. n. ac ob id ’ ang. DFB obtufus, Ergo BFDi

z; complemento inclinationis planorum ofla-
n. imam-h edti ad ZŒEÔIOS. DatuH autem ang. BFD

difta confituâione. E. F.
4.. A latere icofae-

B . dti, defctipto pentago-
no aeqmlatero a acqui-
anguloABCDE ducatut
teéta BD angulum pen-
tagoni C fubtendens , ô:

C D V centtis B, D interuallo
perpendiculati cuiusuis etriangulis icofaedti
defcribantut duo circuli, a quorum feâtione

. ad B, D iuné’tae reëtae continebunt comple-

mentum inclinationis planorum ad a «reâos.
Sit enim ABCDEF pyramis icofiedri, ô: BG
petpendicularis vnius trianguli: erit DG per-
pendicularis proximi trianguli. Et quia BG(9
BC: erit ’ ang. BGD a obtufo BCD , ideoque-
ipfe obtufus. Quare BGD complementum

.. "la
9. r9. i.
la au Î.



                                                                     

LIBER xvf v a 417
eritinclinationis planorum icofaedri. Et ma-
nifeftum,efl: hunc angulum dari praedifla con-
fltué’tione. Q. E. F.

A - K 5. Expofito pens
E tagono dodecae-r G du ABCDE, a:B F i L ’ iunéia refila AC,

D angulum pentago-
ni fubtendente,

C H centris A, C inter-uallo FG teâae a punëio F bipartitae feâionis

ipfius AC in latus pentagoui parallelum ED
petpendiculatis defcribantut duo circuli, ô:
teâae a feâione ad terminos A,C duâae com-
prehendent complementum inclinationis pla-
norum dodecaedri. Nam quia* AC et): latus :- 17. :3.
cubi, a quo dodecaedtum defcribitur: po-
natur ACHK elle vnum quadratorum illius’
cubi. Ergo erit KH teéia fubtendens angu-
ium in pentagono adiacente, quod fit EKM-I
HD. Ex G ad ED ducatut petpendicularis
GL, ôz iungatut FL. Et quia ED, AC fun: pat-
allelae: erit GF in AC perpendiculatis, ergo
pet centtum Circuli pentagouo ABCDE cir-
cumfcripti tranfibit A, êz ED bifecabit P in a. cor. I. 3.
G. Hinc fimilitet GL bifecabit iplam KH. 3’ 31’
Quare EL: ’ AK:AC. Et quia pet- ’3’ ’
pendiculatis ex G in FL cadens z * à AE,
aærinAcbg AE: erit .1. FL maior
perpendiculati ex G in FL duâa, a ergo au-
gulus, quem ea cum GF continet, maior ipfo
GEL. Hinc quia * haec perpendicularis bi-

. Dd feèat

5. g. I3.
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4.3 EVCLID. ELEM. L. XV.

A K [ecat iplam FL,
a. 4,1. V E erit ang. LGF )°G . GFL -i- GLF,

B F n ’ L ideoque obtufiis,
D &Àob id comple-

C H mentum inclina--tionis pentagona-
rum dodecaedri. Sed quia ex modo (liais
cil FG 2 GL, arque oflenià cit FL: AC:
Patetidari ang. FGL pet traditam confiru&io«

nem. Q. E. F. .
F l N I S

ELEMENTORVM EVCLIDIS

Q a a]?uîwæâflx
Sage 9.91a, Q à


