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mm , . .’ Ê41àuum-in garum quant. ma-

M ximo numéro, qui val
virtzztzlm TVA]? Vprlezzdo-

1 reperczgfi TE admirarzrzzr, val
fiagylzlri TVA baratinant: 89’.

j benignitate capti- TE dilzgzmt 89’

venerantur, nemofit, 021i ego in
TE admiranèlo venerandoquç com

adam :. dudum exàptaui alignant l

me 1072m, quakergzz TE ranima

’ L a 4 fifi!



                                                                     

je; Mecque, pzibliee - prqfitenzli.

quzldem 72012 ignora, me me; non

çflê, mil parfit plagal: 7 V I A”

virtatibm lmtdaizrfis,vel ex mais

izm’ieio et! 7 VAE gloriae mn-
plitzzzlz’zzem (laquai aeeezîere fifi ,

querlfi payât a mefieri, mini fa-

re: , in que effleurie 111611172

igzgeiziain , flzizlium , filzgentiam

lilbeltflw eallàczzrem Saï infe-

re miam cfi- comparateur, vermi-
vmm magnanier viflzztum’ mirlif-

. ratiche irakien mm aller miam.
flammes relier velit babere, film

euro maxime, tram admirerierze

fi attraperas; Q1117”? , ezfi du:
anima reluiriez; pepemlz’, mitteremrze

(a TE, DOMINE, [me En-
? ” ’ Clideum
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daleau: opus, curie meiy a: Mme

limoniez vteunqueeeeamrrzodamm, .

.quz’ppe quel! longe infra TVAM k

dignieatem, matie TVA perfe-
mfim’s digne"): ,videbzmir, nm

pomi- mm a me impetrare, ut
larme 1121112012 6’fode mafia-w

mm (limitterem, fitmmrie mais
railway à? veneratio’ïèis, que T172

tale, 59’ quem TIR I verbis ce»

Mm fifir deelamre plldûî mais

non finit, pllbliezim maze edemli
monèmeentzim. Coïgfirmzzbzzt des

inde minium meure lm, 4210:! .beâ.

ne imagoan que illujlri 72,04
mine [mec mer! Euclizfir editiçgflêt ,

ilffl’ibemîtl, 72072 aillai potier,

e quem TVVM, mibi défigea
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dnmçfle. Nathalie gnan; T7 1E

fipientiae demandata j fit bains
Hcatlemiae, cura, in ana per ali-

l gilet annal? rizatbernata prinatinz,

n datai .’ alliai, mei partem put-abam,

Tl B1 vitae meae aeazlemieae real»;

dere’ratz’anem, embraye T171 S.

prenant fiarliaranz’fpeeimen ali-

aaozifiibiieere. V ,ngze aman ita i

fiat, azalea, I LL VS T1? LYSE
, ME- DOMINE, T131 me

libellam ea ana par efip renerentia
* , dleare, TEî’ane niaXimapere rom

go, ’th enta, fine tanqaam addi- l

agami T13] animi meitçfleram;

fine tanguam ficiaram 7718072177!

ptgnllî , firent: frante exclamé.

agnate. Yanta .çfi TVÀ lm-

mani-



                                                                     

manitay, 89’ in aulnes, qui TE ad-

.eunt, facilitar, vt anima planez

wigwam , Zaïre malt pralina a

TE [arum minium in; in qua
, etiam,vtfi1era, meua’iuuabit 2p-
’ filfl°fl0mefllElIClillle qui parent,

I eiurjôientiae refile putatur, quant.
quanti TVfaeiar,cum illuzlzleela- i

’ rat,quacleximiaefiiei Elium eaz’n

priant eruzliri valuwi , itumquad

nuper in marte Haufi’nii Infini,

excellentir Geametrae, magnum

iathzram faéiamg’flèiudiafii. Ce-

.terum Ü illua’ TE .vebementer: ’

’ rage, vt me meaaue amura 0
fauare 69’ patracinia cairmleélare,

89’ ita (le me mutinas, me fimper

.tantam aperam daturum me, et
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V, ne T70 patracinia videur indi-

gnur, quanta animi ambre, vt
TIR I langue iuezmiiaeaue vitae

felieitas, TV I S que eximiir vir-

tutiliu; largWima remuaeratia
"tantingat, a Dea immortali ex-
peta
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EDITORIS PRAEFATIO r -

Wà E uclidis Elcmenta omnibus",
(au)? quotquot ad mathcfin di-

æ fcendam animum appel- .
lunt, non legenda folum, fed 8c fer:
rota cdifcenda elfe, communis olim fuit

. magiftrorum huius anis fententia, 8è
hac nofira etiam aetate, in qua tan"-

4 ta Elementorum Geometriae copià
inflruâi dicam an obrutifumùs,omneà ’

mecum confitebuntur, qui in Euclil
debrum Elementorum leâione ca qua e
par cit diligentia funt verfati. Neque
hoc tam fufcepti operis amorc ,’*quam

idoneis rationibus induâus iudico;
quibus exponendis 8c his id perfuaded
te poflèm, qui haec Elementa nondum’

. lega-
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;k. legemnt, 8c corum squoque crimina-

tionibus occurrere, qui, quum Eucli-
dis. hos libros fiuc carptim fiue certe
ofcitanter legerint, deinceps nefcio
quem commodiorem in tradendis pro-
pofitionibus ordinem, quam facilio-

,rem &beuiorem in demonfirationibus
viam iure defiderare poile fibi viden-
Vtur; Verum quia hotum argumen-
torum longior foret traâtatio, quam
Îpraefandi breuitas patitur: vnam tan-
tum rationem commemoraiïe fufliciet,
pb.quam homm Elementorum leflio
tironibus non vtilis folum fed 8c necefo
faria cil dicenda. * Scilicet omnes, qui.
poil Euclidis rempota aliquid in Geo-
metria fublimiori, vel in Mechanica,
,Optica aut Afironomia a fa ihuentum

. .litteris prodiderunt, quemadmodum
demonfirati’onum fuarum plurimas ex
iisdiixerunt, quae in his Elememis ab
Euclide (unit ofienfa, ita 8c faepe. ad
eorum tanguam fontes leâores amann
datant; Cuius rei quae fint rationes.

., , intel-

I-r-.«

«w--



                                                                     

PRAEFATIO’
intelleflu non efl difficile. Namque
veteres Geomcrrae alium. Auâorem
citare non poterant: .quum multis poil:
Euclidcm feeulis nemo fuiflèt, qui tan-
ta arte detextam Euclidis telani retexe-
te, 8c fub noua quadam forma tironum A
oculis fifiere voluiiTCt. li veto, qui
noflrae aetati propiores fuerunt, .his
tantum exceptis , qui ipfi vniuerfae

umatheièos elementa confcripferunt,
ad alium elementOrum Geometriae
foriptorem leâores fuos commode non
potuerunt ablegare, cum alias 0b canf-
fas, mm 0b hanc potiflimum, quod
nullius Auê’coris demeura Geometriae
aeque vulgata flint, arque haec Eucli-
dea. quae in omnes terramm regio
nes, fimul ac ad cas Geometria acceiï-
fit, perlata elfe confient, .8: ex quibus
tanguam fontibus ceteri riuulos fuos

h dcduxerunt. (Lige caufià, ficut ple«
rosque recentiorum Mathematicorum
impuliflè videtur, vt Euclidea Ele-
menta, vbi opus erat, in demonfiræ.

» - nionibusà



                                                                     

PRAEFATIO ’
ticnibùs fuis citaient, ita 8c cos, opi-
nor, qui poiihac fcribent, commouebit,
cette commouere debet, vt hune ve-
terum morem fequantur. (grau er-
go ad tôt tam admirabilia excellentiili-
morum ingeniorum inuenta aditus
iis fit praeclufus, qui Euclidis Elemen-
iris ’ funt defiituti, vel eorum leélionem

:negligunt: neminem fore confido, qui
.non intelligat, quam fit necelTarium

’ ,mathefeos amatoribus, Vt in Euclidea

ichola tirocinium ponant.

: Œae quiim ira fiat, Communi vri-
’litati me aliquo mode confulere poile

putabam, fi hoscc Euclideos libros.
quorum exemplaria in nofiris biblio-
poliis inde ab aliquot annis deiidera-
bannir, denuo edendos curarem. ,Vt
:autem haec, noua editio quam pluri-
morum vfibus inferuire poiler: ope»
mm mihi. dandam elfe intelligebam.
.Vt talia exemplaria. ederentur, qua:
neque molefua rocque pretio.- emtores

dcter- ’



                                                                     

PRAEFATIO I
deterrerent. (flue quum ea homm-
Eiementorum editio, quam eximius,
dum viueret, Geometra, Ifaacus Bar;
rowius, iuuenis olim Cantabrigiae ’pa-
rauerat, breuitate ita fe commendaflèt.
Vt 8c in Germania typis quondam re-
vcufa, 8c plurimorum manibus hue vs-
que trita eiièt: in animum inducebam,
huius editionis aliquod exemplar. ty-
pis iterum defcribendum dare. Sed
pofiea mutaui confilium, quum pet.
penderem, huic quamuis elegantiflià
mac editioni indic ramon aliquid,
quod alignas Icétores offendere me.
mincrim, 8c quad editioni aliqua fal-
tim ex parte meliori locum relinquat.
Scilicet qui Barrowianam Euclidis edi-
tionem cum Graecis codicibus contu-
lerunt, non ignorant, in ca multarum
propofitionum demonfirationes im-
mutatas, nonnullarum quoque omni-
no fublatas elle, aliis, quas Graecus’
Euclides non habet, in earum locum

a fubfiitutis. (mod quanquam apud

b mu].



                                                                     

PRAEFATIO
multos Leélores facile exculatu’r brea

uitatis liudio :’ fimt tamen harum re-
rum intelligentes, qui id faâum non 4
elle maillent. Dicunt enim primo,
dilficillimum elfe, Euclideis deman-
llrationibus alias fubllituere, quae,
quum breuiores lint, genio horum’Ele-

mentorum , 8c purae limplicitati huius
Geometriae aeque conueniant; idque
ipfum illum celeberrimum Euclidis
editorem fuo exemplo docuille in de-
monlirationibus, quas plurimis Libri
il. propolicionibus adiunxit. Deinde
negant,illum, qui le Euclidem ede’re
profiteatur, munere fuo rite fungi, fi
leaoribus alia tradat, quam quae ipli
légerent, fi Graecis codicibus vteren-

tut. (Lige, quum non exiguam veri
fpeciem habere mihi viderentur; ne-
que ego in tanti Viri opere aliquid im-
mutare auderem: Rami, de noua prora-
fus editioue Latina. Euclidis paranda
mihi cogitandum elfe , quae Graeci
texans demonlirationes fatis . fideliter

. i exhi-x
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exhibent, in ceteris- veto Barrowia-
nam breuitatem, quantum eius fier-i
polTet ,. imitaretur.

Sumta icaque in manus praeliantifli--
ma Operum Euclidis editioue, quae
cura doé’ciliimi viri , Dauidis Gregorii,

Oxoniae prodiit, ex ea textum Lati-
num definitionqum 8c propolitionum
defcriplî ad verbum, paucillimis * ex-
ceptis, in quibus fine fenlus fine Grac-

’ cus I-contexttus aliquam mutationem
pollulabat. Deinde perleâa’Vniuscu-

iusque propolitionis denionl’rratione,
eafn lie reddere liudui, vt, leruato lec-
dem ordine, quo Éuclides fyllogifmo-

lrum feriem inl’rruxerat, totam tamen
demonllrationem in arêtius quafi [pa-
tium cogerem. - Hoc autem. quatuor
potiliimum .modis eflicere volui ," qui-
bus & lfaacum Barrowium vlum elle
videbam. Nain primo ËnS’ea’w, quam

b 2 Eucli-
’* Sunt illae prop. 7. L. I. prop. 28. L. V1. l’prop.

1°. L. VIH. 8c prop. 26. L. XI.
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Euclides fingulis propofitionibüs fubà
mugit, 8c in qua quidquid in propoli-
tionibus vniuerfaliter enunciatum fuit
ad lingulares fchematum appolitorum
lineas applicat, iplîs propofitionibus
incluli, ira tamen, vt ne Éden; cum
propofitione conimifceretur, (cd v1:
quaeque propolitio ablolutum fenfum
haberet, etiam fi inter legendum lit.

j terae illae maiufculae, quae ad fehema
refemntur, 8c ëxâem continent, omit- k

terentur. (Eod ira fieri in propoli-
tionibus mathematicis, faltim fi tiro- i
embus feribatur, confultum elle exilli-
m0, propterea quad propolitiones ip-
fae memoriae mandandae font, mon
autem earum 23495015 quippe quae fo- i

. lis demonlirationibus inleruiunt. Se-
cundo, fyllogifmorum maiores, quas
vocant, propolitiones, quae in omni
ldemonflratione ex fuperioribus fu-
muntur, 8: quas Euclides folet toti-
dem verbis plerumque repetere; omili,
indicaui tamen pet numeros, alpha-

’ beti



                                                                     

PRAEFATIO
beti Graeci litteris in margine adfcrin
pros, ca loca, in quibus-cas, fi fponte
non fuccurrant, leâor euoluere pot-
eli. * Tertio pro quibusdam verbis
notas illas adhibui, quae apud Mathe-
maticos dudum vin receptae funt.
Habent autem harum notarum plerae-
que non hune folum vfum,vt tanquam ’

feripturae compendia textum breuio-
rem reddant, fed 8c, fi quis iis femel’
adlueuerit, quod fieri potefl facillime,
menti in cogitando non exiguo film:
adiumento, quia quantitatum, de qui-
bus cogitandum ell, mutuam relatio- a
nem citius longe 8c dillinëlius, quam
litterae vel vocabula, anime intuen-
dam praebent- Propterea veniam
mihi, vt lpero, dabunt aequi leé’tores,

quod in X. Libro horum Elemento-

b 3 rum
* Videliçet box-nm numetomm [remarier deli-

gnat Librum , prior huius libri propofirionem.

Pmeterea dei) fignificat definitionem , ax.
axiomai, 8: poli. pofiuiatum.
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rum quatuor nouis notis vfus fui, qu’um’

eae, quae in Barrowiana editione ibi
occurrunt, nimis incommodae fint.
Efi enim earum vos alteri adeo limi-
lis, Vt- inter legendum facillime paf--
fint confundi. (Âme quum bis, fine
leûorum incommode, me vti vix poll
fe intelligerem, neque apud alium Au-
&orem alias ipfis pares reperiliem; au-
fus lum noiias ifias elfingere, quas, in
Jimine dié’tiLibri expofui. Perpaucae

quum fiat, facile poterit leélor earum
porel’tatem memoria retinere, praefer-

tim vbi animaduerterit, cas ex initia-
libus litteris Graecorum, quibus lub-
liituuntur, voca’bulorum Eu’wæfleæ,

airüppoergæ, choya; leuiter infiexis littC-
rarum duétibus, vel lineola appofita,
elfe elformatas, Œartum denique,
quod mihi in contrahendis Euclideis
demonl’rrationibus nonnunquam au-
xilio fuit, hoc eli, quod quibusdam

i propofitionibus fubiunxi feholia vel
corollaria, in quibus eiusmodi propo-

s» litiones
r”

,z
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fitiones olienfae funt, quae multorum
feqnentium theorematum 8c proble-
matum demonfirationes iternm tan-
quam principia ingrediuntur. ’

Sed praeter haec leholia 8c corolla-
ria, vifum etiam cil alia addere, in qui-

t bus ex Euclidis propofitionibus aliae,
quatum vel ad inuentionem, vel ad
aliorum Auâornm demonfirationes-
intelligendas , freqnentillimus Vins efi,
8L quae in vulgatis aliornm Auâtorurn

Elementis Geometriae habenturbfine
b’longa ratiocinatione colligunturt HPle-i

raque horum feholiorum eBarrowiana
editione hue transfcripfi , nonnnlla,
fed perpauca, ipfe addidi. Nain on».
nium homm. fcholiorum numerum
mediocrem elle volni, memor quippe,
non thelaurum geometricarum pro-
pofitionum mihi condendum, [cd
Elementa Geometriae edenda fifille.
Singula autem haec fine feholia, fine
coronaria, fine alia, quae in Graecis

A ’ b 4 exem-



                                                                     

PRAIEF’ATIiO
exemplaribus horum Elementorum
vel omnino non leguntur,’vel faltim
aliis in lacis, demonllrationum con-
textui interfperfa , reperi-untnr , ’alleri-

fcis notaui. Ernnt forfitan, qui mi-
rabnntnr, cur talibus propofitionibus
feholiorum titnlum adlcriplerim; qui-
bus corollariorum potins nomen con-
ue’nire exiflimabunt. His autem rej
lpondeo, me in bis quoque minntiis
ad indolem Euclidei operis, quantum
pollem, accedere volaille, in quo vi-
deo, eas fere folas propofitiones corol-
lariorum vel woewpa’mv titnlo infigni-

tas elle, quae , quum in demonfiratim
ne alicuius theorematis vel problema-
ris obiterofienlae fiat, dein ex e ’V quafi

excerpnntur, 8c, abfoluta demonllra-
«tîone, feparatim enunciantur, quo ea-

rum ad fequentes demonllrationes ex-
peditior fit vins. Œod tandem ad
fchemata attinet, ligno incifa, etfi cu-
raui, vt ea illis, quae Oxonienfis Ope-
rum Euclidis editio habet, fimilia ellent,

fateor
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fateor tamen, nos illatnm non allèqui

* potuille elegantiam.

Haec funt, quae de infiituti operis-
ratione leé’tores monere volui, 8c ex

quibus fatis, opinor, apparebit, me
omne confilinm operamqne in hoc in-
tendille, vt 84 verun’i 8c integrnm Eu-

clidem ipfis in manns traderem. Vt
autem hi, qui ad eius leâ’tionem pri-

mum accednnt, aliquam eius notitiam
afferant, non erit alienum, hnius Geo-
metriae ideam breuiter adumbrare.
Totum hoc opus duabus- confiat par- ,
tibus, quatum airera contemplationem
luperficierum, airera lolidorum com-
pleélitnr. Et in quatuor quidem pri-

inis libris tradnntnrt. quae fignris pla-
nis, circulo pnta 8c reflilineis, abfolute
fpeâatis conueniunt,8c quaeyad earum
aequalitatem, ac angulorum laternm-
que in illis magnitndinem cognolcen-
dam condncunt. Sextns liber de fimi-
litudine figurarnm planarum agit, ea-’

. rum-
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minque, item angnlorum 8c refiarum
linearum, ad le innicem rationes inne-
fiigare docet. Eius gratia in quinto
libro tradita el’r proportionum, quae
inter magnitndines elle pollunt, vni-
uerfalis &ewei’aa. vHifce prima pars hu-

’ius Geometriae abfoluitur. r Solida-
rum contemplatio commenlnrabilium
8C incommen lurabilum notitiam requi-
rit, ad quam doé’trina de numeris opus
ell. ’ Eorum itaque librOrum qui lex-

tum lequuntur, tres priores de numel
ris copiofe exponnnt, ac ob id arith-
nietici vocari lolent. Decimus reé’tal

mm linearum 8: lpatiorum irrationa-
lium , hoc cil, datis refus lineis vel
fpatiis incommenfurabilium, doâri-
mm tradit. Pollremi quinq’ue in lo-
lidorum contemplatione verlantur , 8c
e’a docent,quae ad illorum tam dimen-

-fionem, quam proportionem 8c in le
innicem infcriptionemfpeélant. Nunc
Ireliqunm eflet, Vt fingulorum etiam
librorum argumenta commemorarem.

i Sed
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Sed praeterquam quod hac enarratio-

À ne facile carere poterunt, quibus ani-
mus. el’r, integra haec,Elementa a ca-

pite vsque ad calcem perlpicere (quod
vt tirones fadant, maximopere lna-
deo): vereor, ne, fi ea percurram,
haec praefatio, quae iam praeter opi-
nionem longinlcula faêta elt, iullos li.
mites excedat. Vnum hoc ’addam,
fi,hanc meam operam doâis viris pro-’-

bari intellexero, euraturum me elle,
vt Euclidis Liber Datorum, Theodofii
lphaerici, 8c Archimedis Geometrici
libri. codem, quo haec Elementa, ha;
bitn vefiiti pofihac’ in lucem prode:

.ant.

il?. , j-

Hem



                                                                     

Horn errera: apeurant, que: repaire mon
dqirebendimur, biffer ut calame [le

è ’ i earrigat, raguant.

Pag. 6. lin. 17. mi, feribatur une,
Pag. u. lin. vltima poli babmte: fequî debent haec

verba, tu»: mais AC, BC initia datifs.
Pag. I9. in fchemate prop. 19. alteri extremo balîs

trianguli adfcribatur littera B.
r .pag. 6;. lin. antepenultîma, commun, feribatur

,- connexam.
pag. 65. lin. 19. EH, ferîbatur KH.

Pag, 68. lin. 6. AKC,fcribatur ARC.
pag. m. lin. sa. earum, feribatur earum.
Pag. 16°. lin. 24.. XXXI, lèribarur XXXII.

pag. 260., lin. 4. AB , feribarur 4481.,
pag. 264 in margine fuppleatur t.
pag. 307.. lin. 19. Apatamue, feribatur’Apotmeg

pag. 320. lin. 26. AC, feribatnr AB.
pag. 334. lin. x4. pantin!» , lèribatur panifient.

pag. 343.1in. 27. Siat, feribatur Si [in
pag. 367. limas. deleatur; ;
pag. 402.1in, 22. earum, feribatur 4 in in angelo-

rum. * I .Vi

ELiEMEN.



                                                                     

.9K 3K . . X 3Kgiflai et; axa sa,
Égldcmoëwaooio Élu)? GÈOâCoëcoëeofioçgÎâ

&QQQQQQQQÊQÆÆQÆWQŒQWQŒ-

ELEMENTORVMEVC-LIDIS.
LIBER I.

fl’l-flàflifi’ïiïhâk’lfiaflæfi’F’Ë**’Ô****

par: NI T10 Ms.
1. Punëîum en, calus pars huila en.
2.. Lima autem cit longitudo non lata,

A B 3. Liane vero extrema
. c F D’(A,B,Ve1D,C)funr

l a punéla.
l 4. Katia quîdem lima

AB en, quae ex aeqtm fun imariacet panda.
5. Superfiçiei, autem elt, quod longitudi-

nem ô: latitudinem tantum habet.
6. .Superfieiei veroextrema fun: linaire, .:
7. Plana quidam fitperfieie: elt, quaeex ”

g aequo fuas lineas métas interiaCEt.
8. Plana: vero engaine ait

E duarumlinearnm, in plana
4 I - fefe tangentium, a: non in

I dîreé’cum iacamium, mania

inclinatio.
9. Quando autem [inane DE, DE angulum

comprehendentes, reétae fuerint, lingule: ipfe

EDF qappellatur reflilineur. . . ; *
. . . A Je. Quum
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C ’ 10. Quum vero rec’la linon
CG, luper reâam lineam AB

. infiltens, angulos deinceps
A B AGC, BGC inter le aequales

feeerit : ree’îu: cit Vtergue

G - aequalium angulorum ; 8c I
quae infinie refila linea CG perpendiculari:
vocatur ad eam AB, friper quam infiltit.

i 11.. Obtufiu angulu: ACB
a . elt, qui maior elt refila.

12.. dentu: autem A. C D,
D qui efi reâo miner.

C 13. Terminus elt, quad ali-
cuins elt extremum.
14. Figure efi, quae aliquo

vel aliqnibus terminis com-

prehenditur. . lA D 15. Çireulu; ell figura plana,
vna lmea ABCDA compre-

’ benla, quae cireuniferenria appellatur, ad
quam ab vno puue’to E earum, quae intra
figuram lun’t pofita, endentes omnes reâae
lincae,kEC, EA, inter le finit aequales.

16. Hoc autem punâum E centrant eireuli
nuncupatur.

17. [Humeur Vera eireuli elt reâa quaedam
linea AC, par centrum E duâa , ô: ex vtraque

’ parte eirculi circumferentia ABC DA termi-v
mata. Qnae etiam circulum bifariam lècat. ,

18. Semieireulu: elt figura ACBA compre-
.he11la lub diametrokAC, à en circuli circum-
ferentia ABC , quae a diametro intercipitur.

. . . . 19. Raffi-
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19. iReëïiIineae figura: flint, quae reâîs li- i

-neis comprehenduntur.

,20. Trilatmte quidem, quae tribus,

21. Quadrilaterae, quae quatuor.

au. Multilaterae veto, quaeepluribus, quam
quatuor redis lineis comprehenduntur.

23. E trilateris autem fio
guris, neguilaterum trian-
gulum A cit, quad triait;-
tera habet aequalia,

24. Ififiele: autem B,quod

A duo tanrum aequalia bribe:
- I latera.

25. Sealenum C ivero, x
quad tria lutera babet in-
aequalia. i

26,. Adhaee, e trilate-
rîs figuris, raflangulnm
quidam triangulum cl!
A, quad reâum angu.
lum habet. v ’

27. Amôlygoninm autem.

I B, quad habet angulnm l
obtufum.
28. Oxyganium C veto,

quad tres haber angulas acutos.

A; tapi
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29. E figuris autem quadri-
B v C lateris, quadratum quidem

j cil ABCD, quodêr aequila-
A J ternm elt, ô: redang’ulum.

E 30. Oblongum E , quad re-
filangulum quidem cit, fed
non aequilaterum.

31. RhmèurrA, quad ae-
quilaterum quidam elt, fed
non re&angulum.

A 32. Rbambaider’GHML,
H M quad habet oppofita de la-

GCj tera St angulos innicem ae-
V L qualia, led nec aequilare-

D rum elt, nec raflaiigulum.
’ 33. Reliqua autem quadri-
latera, praeter haec, vocen-

G N rut trapezia. Vt GNDH.

n B I iacentes piano, arque ex
3vtraque parte in infinitum

produâae, in neutram fibi coincidunt.

A, Blum, quae in eodem

kiPOSTVLATA
1. Pallulatur,’ a quouis purifia ad quoduia

pune’tum reâam lineam ducere.

2. Item, reâam lineam finitam Continue in
direûum produçere.

3. Item, quouis centra &interuallo circu-

lum delëribere. icom-

34. Parallelae reflue lineae .

... .. .- -.----.- .- et "la



                                                                     

LIBER I. 5’
l caMMVNEs’ N0 nous,

fine. AX10MAT4.

1. Quae eidem aequalia, inter le lunt ae-
qualia.

2. Si aequalibus aequalia addantur, rota
funt aequalia.
g 3. Si ablaequalibus aequaliaauferantur, re-

liqua lunt aequalia. .
4. Si inaequalibus aequalia addantur, rota

flint inaequalia.
5. Si ab inaeqnalibus aequalia (val abecque-

liôu: inaequalia ) auferantur, reliqua lunt in- i
aequalia. ’* Et id quidem, quad ex maiori
inaequalium ,I demtis aequalibus , relinquitur,
mains ellz; quod veto , demto maiori inaeqna-
Hum ab aequalibus, relinquirur, minus elt.

6. Quae eiufdem (ne! aequalium) lunt du-
plicia, inter le lunt aequalia. * Idem de v:-
Ctmque aeque multiplicibus intelligendum CIL

7. Quae eiufdem ( val aequalium) lunt dl-
midia, inter le aequalia funt. * Idem de vr-
cunque aeque fubmultiplicibus intellige.

8. Quae fibi mutuo congruunt, flint aequa-

lia. -* Hoc axiomn in reEtis lineis 8: angulis valet
conuerfum: fed non congtuunt aequales’ fi-

, gurae, nifi 8c fimiles fuerint. Ceterum ran-
’ grime dicuntur , quorum partes applicari

partibus fic poilant , vt tata eundem locum

occupent. .9. Totum fua parte mains eli.

A; 10. Omnes
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.10. 0mnes anguli reâi inter le aequalesv .

flint.

B l e 11. Si in duas reâas li-
C neas AD, BC reâa BA

incidens angulos interi-
-D ores BAD, ABC,& ad

. a a caldem partes, duobns
l V mais minai-es fecerit: duae illae reflue AD,

B C, in infinitum produâae, coincident inter
le ex ea parte, ad quam funt anguli duobus
mais minores.

n. Duae reâae lineae fpatium non com-

prehendunt. :13. * 0mne torum aequale ell omnibus fuis
partibus fimul fumtis.
I I4. * Quod vni aequalium mains vel minus

cit, idem à: altero mains vel minus cit. Et
que vnum aequalium mains cit vel minus,
codera alterum quoque mains vel minus e11".

In hoc libro notre, quibus brenitatîs cant:
vtimur, hac fere l’une.

t: Nora: aequalitatem. E. g. Ang.A:B:c,
lege , angulus A aequalis cit angulo B , 8; hic *
angulo C. Sed fiiepe triurn quantitatum hac -
nota innaarum primam etiam .tertiae aequac

’lem intelligendam elle par ax. x. fupponitur.

) nota: maioritatem. E. g. Refll A BmC Dr
lege, reéh AC maior cit quam refis CD.

e
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( nom mînoritatem.- A B, lege A minot et!

quam B. .Fl- notat duas-magnîtudines plut-mue, inter quas
haec nota reperitur. iun&im fumendas cire.
E. gr. A-l-B, lege, A vna cum B. ,

.- notat fubtraâionem. E. gr. Re&us w- ang.
ARC, lege, Excefïus re&i anguli fuper angu-
lum ARC, val , vr vulgo prenant-jam, maths

«minus angulo ABC. 

nota: triangulum.
ÀCq notat quadratum a tafia AC defcriptum,

vel cuius lacus cf! méta AC.

,-.«à

à

A 4. 04



                                                                     

l a EVlCLIDIS. ÉLÉMENT.

PROPOSITIO I. PROBLEMA.
Super datam 1154m terminatàm AB trian-

ghlum aequilaterum conflituere.  
’ " ’ Centre A, intèrualloA

a. 3. poll. B defcribatara circulas
interuallo BA circulas
ACE; à: a punâoC, in

, quo circuli fefe matuop. 1. pptt. fecant, ad punâa A, B ducanturfl même CA, CB.
7.15. der. 4 Quoniam igitar v AC:A B, &BC:BA ;.
3. r. 3x. cria AC:B C. Quare «tres refitae AC, AB,

BC aequales faut. Elt igitur ACB trianga- ’
a ’3’ «a lum acquilaterum l fuper AB conflitutum.,

Quod En): Faciendum. A . *
a mon II. mon.

dddatumpunéîum A data: refile B C aequa-

km raflant ancre. .

,

r son»
1. pan. Ducatur méta AC; et faper çam confiitua-
L h un"? triangulum aequilaterum ADC; ô; pro-
3’ mal ducanturà DA, DG adE &F. Dein centroC
3. poll. interuallo CB defcribatur l circulas GBH, ôz

rurfus centre D, interuallo DG, circulas GlK.
Quo- .

BCD; ô: rurfas centroB ’

. A .--4..J....4m c
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Quonîam îgitur*DI:DG, sa DA:DC,x. .5. «et.

«w AI -.- ce.” SedfCB z CG. Ergo A. 23. der.

AI;’CB. Q. E. F. ï; a?
PROF. HL PROBL.

Dam allah: "élit inac-
A qualièm, A à BC, 4-ma-

A fore BC auferra "au":
.acqualem minori A.

Ponamr5 ad panama Bi. a. z.

Ï reâa B D:A , ôz centra
B interuallo BD defcriba-

tur’ circulas DEF. Et, quoniam ’r BEzBD, m 3- P0".
&eAzBD, me BE:A. Ergo ab 3c ab-m ’5’ M-

. n g.conltru&.lata efi BE , minon A aequalns. Q. E. F. c. n.- ax.

PROF. IV. THEIOREMA.

. DB c EAFSi duo triangula ABC ,DEF habuerint duo
me": duoôu: lutai-1’614: aequalia , altcrum alte- ,

ri (AB:DE, & AC:DF), Ü angnlum A
401144.15"! angqu D, ui a!) aequalibu: reéïù
camprebenditur: babeîunt Cf âafin B C bafi EF
agnelant; 59’ triangulum ABC. vit triangqu 4
DEF atquale; 8’ rcliqui anguli B, C, reliqui:
anguli: E, F aequabùntur, qlter altari, quiôur
déqualia laurafibténduntur (B : E, à: C: F).

Narn fi triangulam ABC applîcetur rufian-V
gale EDF ,n pofito punâo A faper D, a: rît;
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1 BACEAC
7. hypoth. AB fuper DE: quia A B:DEO, cadet" pun-
V. 8- W 6111m B in E. Co’ngruente autem renfila AB,

reâae DE: quîa” ang. A:D, cadet" refila AC l
in DF ; &’quiaAC:DF, punâam C cadet"

’in F. Iam fi BC ipfinEF non congruat: ne-
cefi’e efi duae reflae comprehendant fpatiam;

.9. a. u. quad fieri neqait’P. Ergo bafis BC congraet 
bali EF, ôz ergo " BC :EF. Quareôz tout trian-
gula ABC, DEF congruent, a: aequalia emnt;

a itemque angali B ac E, nec non angu’li C ac F
r congruent, 8l aequales erant. Quod État

Demonfirandam.

PROF. V. THEOR.
Tflangulomm fifi-alium

ABC en uh’ 4d ôajin ABC,

A C B , un: inter [à aqua-
le: ; 69’ produéîi: aequali-

C bu: real: AB, AC, anguli

inter fi «quam. v
A G Samto enim in mâta B F

x. 3. 1:, punâo quolibet D, fiat 76
  ’ AE:AD,& dudancur reâae CD, BE.
1 uoniamvergo in triangulis ABE ô: ACD
l 4h malh- ell: AE:AD,&"VAB:AC,&4angulas A.
t "’ h"? communis: erîç’ang. ABEzang. ACD, à:

’ ang. BEC:ang. BDC, à: BE.:CD. Quum

- . autem



                                                                     

Id IlB autemq’AE:AD, &*A C: AùB,ideoquefip, 3. a,
CE: BD: erit in triangalis BEC ô; BDCll
mg. CBE z ang. BCD, ôz ang. BCE z ang,
DBC. Sed erat 7 ang. rABE z ang. ACD. Ergo 7. P" de"?
fiangali ad bafin ABC, ACB aequales funt, item ’
Engllàli fub bafi GCB, FBC aequalcs faut. Q.

* Sfôalim. Hinc omne triangulum tequilas.
tu!!! cil quoque aequiangulum. A

PROF. V1. THEOR.
D Si trianguli ABC die

anguh’cABC, ACB fin:
inter f: aequale: : bien!

B CA B, A C, avqualibu: au
:1414: fizbtmfa; inter fi aequaliatcrunt.

Si enim non dt AB z AC, vtmuis AB) ’
AC erit. Fiat ergo 3 BDzAC, &ducàtarCD. 3. 3. a
I In triangalls ergo DBC, ABC cit BDzAC,

ô: BC latus commune, 61’ ang. DBC z anguœ hm. l
ACB. Quare à, triângulum DBC 2 triangule l
ABC, pars toti. Quod Elî Abfardum” . Non à 4« l-
efl ergo refila AB ’reéïae A C inaeqaalis; ergo” 9’ ü

aequales fant. Q. E. D. .
’* Scôolium. Hinc omne triangulum aequîlngu-

lum cil quoqae aeqailaœrum. .

u.

mon VIL THEOR.
Super candtm retînt A B dauba: iirdem re-

m: AC, BC dune alia: rafla: AI), BD traquait;
du" altori, cardan termina: habitua (A0:-

. . ’ .
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.9. 9. a.

1. 5. a.

x. 9. 8: 14.
a ax.

12 EVCLI-DIS ELEMENT.’
A C , ôz B D : B C) non conflitumtur ad aliud
panifiant D figue ah’ud C in 84.1216": partes.

C E.’- . ...... n l. me c -- x
LB F?”B A D B A B* 1. Cajùr. Si punâani D fiamatur in AC:

liquet 9 non elfe AD z AC.
* z. Caf Si panâam D ponatur intra trian-

gulum ACB: ducatar CD, 8: producantar BD
ad F, «Se BC. ad E. lam fi fit AD:.AC: erit ’
ang. ADC : ACD. Sed fi BD z BC: erît l
ang. ECD : FDC. Ergo ang.ACD’ DFDC,
à: multo magis ang. ECD ) FDC. E. A.

3. Ca]: Si D fit extra A ACB:’ dacatur re-
&a CD. Iam fi fit AD z AC: erir l ang;
ACD z ADC. Quare ang. ADC D * DCB,

"A g’ 5l multo magis ang. BDC ) DCB. Sed. quia
’ ,etiam ponirur BD z B C: erit’ ang. BDC:

DCB. Q.E.A.
Ergo non potefl: elTe AD 1: AC, ô: limai

Il :313 :BC. Q. E. D.

PROF. VIH. THEOR;
I . a ’ *- Si duoîtrianguIaABC

A D 3.6 DEF brabant duo leur;
1 AB, AC, duobu: Iateribu:
î. DE, DF aequalia, du-
i mm alteri, bnôeant alium
V bnfin BC 641i EF flagadaB’CFE

lem , angulsz quoque A anguIaD aeqùalem lm- A
hâlait, ab aequaliâm "au comprebenfum. .

51’
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Si enim A ABC applicetur A0 DEF, 8:

punâum B ponatar inE, ô: refila BC fuper re-
élam EF: cadet A punélum C in F, quia F BC:: à)?

:E F. Iam fi punflam Arion caderet in D, I .
Ted in aliad, velut G : faper eadem recla EF dua-
bus iisdem mais ED, F D aliae duae reâae EG,
FG, aequalesf’, altera alteri, habentes eofdcm
termines, conflitatae client ad aliud pamïlum
G &aliudD in easdcm partes. Sed hoc fieri ne-
quit’. Ergo panélam A cadet in punâum D, y. 7, L ’ I

à: ergo congruet latas BA lateri ED , à; latus
AC lateri DF ; quare à angulus A congrue:
angulo D. Ergo A ang. A : D. E. D.
. * Sahel. 1. Bine triangula fihî marna aeqaîlatera
etiam fibi macao aeqaiangala fan: à. z A z. 4. l.

* Scbol. 2. Triangula fibi marna aequilatera ’

aequantar inter fe à. , -
’ PROF. 1X. FROBL.

. Datant angulum refit?
lineam BA C (aifariæn fè-

mre. oSumatur in rem AB
punclum quoduis D, ôz
capiatur ° AE :AD, 6c °’ 3l Il,

g (lucarar DE, faperqua
fiat triangulum aequilgterum DFE. Dacatur
AF. Dico AF bifariam fecare ang. BAC.»

anniam enim efl AE : A D, &A F latus
commune, à: bafis 1317:” bafi DF : efl 9 ang. n’- confira

EAF :DAF. Ergo AF bifariam fecat am Îêffl’

gulum BA C. F. A* Stbol.



                                                                     

v. 23. def.

o. confit.
x. 4. l.

t5. 3. Il

g U, I. la

a. confit
p. 2;. def.
iy, 8. I.
3. 10. def.

l.

.4 EVCLIDIS ELEMENT.
’4’ Scholium. Hinc pater, qaomodo angalus recul

poflit in aequales partes 4, 3,16,32 &c; lingules ni- I
mit-am partes iterum bifecando. Merhodus vero
refila 8e circnlo angulos fecandi in partes aequales
quotcnnque, e. gr. 3, s, 7, nulla datur.

PROP. X. PROBL.
. Datam "(Siam lineam terminatam A351)?!-

riamfieare. a .C Fiat friper AB ’ A aequi-
laterum, ô: bifiacemfr ang.
ACB reEla CD., Dico , re-

(e flam AB bifecari in pun-
J élo D.
A Nam"AC:BC, &CDA

commune, à: ang. ACD z BCD 4’, Ergo 7,4

AD :- DB. Q. E. F.

PROF. XI. PROBL.
Datae reflue [inane AB, a panifia inipfiz (la.

C , ad reflet lingule: "(fiant lineam d’une.

Sumarur in reéla .AC
puntâum quoduis D, ô:
ponaturq’ CE:CD, 8c
conflituatur w fuper D E
A aequilaterum DFE , 5:

A D C E B ducatur refila FC, quae
erit refilae AB ad angulos mélos. A

Quoniam enim in Ai; FEC à: FDC ü ell
CE:CD, 8:3 EFzDF, a: FC communis:.
ang. VECFzDCF. Ergo: anguli ECF, DCF
reâi funt. E. F.

PROPÇ

a

D latus Ais ADC ôz BDC-

Jar-x... .7!
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PROP. XII. PROBL.

. Super datam raflant lineam infinitam AB, a
data purifia C, quad mm efi in eadem, perpendi-
Veularem lineam raflant dartre. ’

A Sumatur ex altera par.
te reélae AB punélam

quoduis D, 8: centro C

. . interaallo CD defcriba- IAI) B tur l circulas EDF, ô: le 3. POÊ-
fecerurê reéla EF bifariam in G. Dacatur re- i ’°’ 1’

éla CG, quae in AB erit perpendicularis.

Nam (mais mais CE, CF, quoniam ” EG a. confit
:GF, a: CG communis, a9 CE: CF: eritlî’s’f; M-

ang. EGC:FGC. Ergo CG ell in AB per- .
’pendicalaris *. Q. E. F. me. dcf.

PIQOP. XIII. THEÔR.k * I
l V Si refile AB injîflem t

refiae DgC, filtrat an- F
C’gularABD, ABC: val a

duo! reflet fadet, val
datcha 118i: aequaler.

Si enim nng. ABDzABC: duo A hi angali A. 10. dein
real funt. Sin minus: ducatur F a punélo BF’ "s ’-

reEla BE in DC perpendicularis. Quare mg.
CBE -l- EBDA z: 2 reêlis. Et’quoniam CBE

:° CBA-l-ABE: erit" CBE-FEBD z: CBA y. a. ax.
4- ABE --I- EBD. Item quoniam ang. DBA Ë. L 3X-
:ABE-I-EBD; erit v DBA 4; CBA:CBA °’ ’3’ n. . ’

-l- ABE -l-- EBD. Ergo ë DBA -l- CBA z:

CBE EBD :2 reélis. Q. E. D. .
. ’ l. 8650!.
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* 1. Sebol. Hinc fi vnus angalorum E B D reûus
fit :. alter EBC etiam re&us erit. Si ille AED obtu-
fus: hic ABC acarus erit; 8: contra.

l’a. Sebal. Si plates reélae quam vna ad idem
’ punaam eidem refiae infiilant: anguli fient duo-
bus mais aequales.

PROP. XIV. THEOR.

A Si ad aliquam regain t
È A B, a; ad purifiant in

f...-”” ea B, duae reflue B C,

C B D .BD,nonadea:dempar-
te: Infime, fim’ant angulo: deineg: CBA,DBA,
embu: refît) aequalet : ipfite ra ae BC, BD in

l direéîum fiât inuieem erunt.

. 1. poll.
1;. r,
hyp.
3. ex.
9. 33:

suera.

o. :3. r.

x. 3. st.

Si enim BD non fit in direélum ipfi CB:
fit ’r ei in direélum quaeais BE. Ergo e
CBA 4-ABE :2 mais. Sed ôz CBA -l- DBA
2’ 2 mais. Ergo CBA -i- ABE a CBA -I--
DBA. Ergofang. ABEzDBA. ° E. A.

PROP. XV. THEOR.
A Si dune reéïae AB, CD

’ DG fifi mntno firent in E:
argulot AEC, DEB ad
verrieem fadent inter je
"quai".

B * Natn 4’ ang. AE-C -l-

’ AED : 2 reélis z DEB
4- AED. Ergo 76 ang. ABC z DEB.

E. D. A i* 1, Scbol. Hinc manifellum cil, quotcunque re-
Ælis fefe mutuo l’ecantiYmS, angulos ad punElum
feé’cionis aequales elfe 4 mais.
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’ e..Scàal. Et ergo omnes anguli cire: vnum

panâmmtonfiituti efliciunt quatuor mélos.

* 3. Sahel. Si ad aliquam reflam lineam AB, g
arque ad eius punaam E, duae reElae EC, BD non .
ad easdem partes fumtae, angulos ad ver-tient
ABC , DEB aequales feeerint: ipfae reëlae CE, BD
in direêlum fibi innicem enim.

Nam z re&i :iAEC-i-CEnzrDEB-H. a; .n.
ces. Ergo a ce, en font in diteêlum. "’ ly- & ’-

* 4. Scbal. Si quatuor acétate EA, EB, EC, ED ab m ,4, l.
vno punElo E exeuntes, angulos oppofitos ad verti- ’ i
cem aequaies inter le fecerint: erunt quadibeç

. .duae lineae AF., E8, 8c CE,ED in direélum pofitae.
. Nain quia ang. ABC 4- AED .4... CE]; .4. DER
c213 areflis: cric ABC-l;- AED:’Y DEB q-CEB a a.
z 5 a. refilis. Ergo CED 8: A58 l [une re&ae nucale. 1* I

PROF. XVI. THEORV
- . ’ Omnit trian :in A B C

E F vno latere B âpradué’t’o

( ad D: angqu exteriar
A C D ACD maiarefl vtroliôet

1x. I x g interiornm à” oppèfito-
a. ; rumBACyABC.
a Il ’i L Secetar AC bifaria’m
2H x.»êinE,&du&areaaBEa.mt

producatur ad F, 8: ponatur ",EFzEB, ô: du- 1- 3. I.
camr F C. Quoniam igitur AE:E C, 8c EB
:EF, 5C ang. 9 AEB :FEC: erit ang.’ BAE 9; [si ’- r
2 ACF. Sed ang. ACDIS ACF. Ergo; 3j L3,,

Aang.ACD)BAE. . me? u.
r ’ Eodem mode , fi B C bifecemr in I, a: racla
AI producatar, donec 1H :IA, 8a iangatur

a B j H C ,

1x
a



                                                                     

18 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

HG, producatar etiam ACadG, danonllra-
bitur relie. ang. BCG, vel ACD D ABC.

’ E. D. ’ a : : -
. mon XVËII. Timon.
Omni: trianguli. ABC due anguli duale: re-

. l ai; fient minaret, .çuemedeennque fumii.’ »

Producatar enim BC ad
’D. Et quia ang. ACD I
BF ABC; erit ACD -l,- g

, BACByABc-i-Aca.ë. 1;. r.” Sed ACD -l-A CB z 5 2. métis. Ergo ang.
* "l. m ABC-FACBC ° z reélis. Eodemvmodo, pro-

duéla C A, demonllrabitur elle A C B -l- C A B
( z reélis; item, produéla AB, elle CAB -l-

,ABce 2 mais. E. D.

u. l6.l.l i -
v.l4.’ax,

’ t. Selve]. Hinc in ’omni triangalo, cuius vnus I
angulusl cil mêlas, vel obturas, reliqui acati

faut. . . , . gA f2. Sahel. sa reâa AE cum
alia C D angulos inaequales
facîat, vnum A ED acatum,

, t ï) &üalterum ABC obtafurn:
linea perpendicularis AD, ex (1110m5 eius Pun&°

. ad aliam illam Ç D demilïa, cadet ad, partes angulr

F acutivAED. , . g’ g I . ,i Namfi AC, ad partes anguli obtufi duâla, dicatut
perpendicularisi lin A AEC eritgang. ABC "-i-ACE

et. Io. 8: il.
def, D" z reëlis. Quod fieri nequit 3.

9’ l7? n * 3. Sahel. Omnes anguli triangali aequilaterî»
l’- 5’ 1’ 8c duo anguli trianguli ifol’celis ad bafm, f acati

flint.

’ i PR 0 P.l



                                                                     

I’LIBER  1;   :9
PROP. XVIII. THEOR.

0mm; trianguh’ A 3C main: lm: A Cime.
ion»; ahgulum A B C filètendit.  

  Quum enim AC    AB:
A .v   ’ Ïfiàt 7 AD:AB, ô: iun-r- 3. 1-

  gatur BD. Ïam efiyangf" ’6’ L l
  "B CADB AcB, &ang. ’

AED :0 ADB : ergo ang. AED) x ACB, a: :1 33’",

a potiori ang. ABC   ACB. E. D. A -
PROPr-XIX. THEOR.

Omnii trianguh’ ABC maiari angùIa B main:

14m: AC fithfltdimr. ’
Sivemm ang. B)C , nec tamen

AC AB: aut eritAC:AB,
C l autAC(AB. Si efTetAAC :

BAB: foret ang. qu’C; contra 4:. 5. r. 4  
hypbthefin. . Et fi ACçAB, foret ang. C)’" "4 18- 1’

B; etiam contra hypothefin. Ergo AC  
AB. Q.-E.D. ’ .

PROP. XX. THEOR.
0mm) trianguli ABC duo-laura film! "mon: l

"ligua , qumnodocunque fimta.   . . A   .
, Sumantur BA, AC, ô:   I

D in produâa BA capia:
’ tût æ AD:AC; ducaux. 3. l.

tur DC. Ergo ângùlüs

ADC à l3 ACD. Seng 55; fin
- anÙ.BCD ’VACD. :121:

B . V - C v. QËare BCD  4 BDC. Î. 53mm. a; y
Ergo 8 BD   BC, ideoque quum BDîz BA- ’  m
-l- AC, cri: BA 4- AC SEC: . Eodem moeê’ "P "’ .1

do .oflendemus efle AB 4- BC   ÀCZ à: AC

4-B’C4)AB. E. D. . I
- . B z PRO P.



                                                                     

12° EVCLIDIS ELEMENT.

PROP. XXI. THEOR.
ê? a ter-mini: B, C plia: laterir triaguîi

ABC du: reflue BD , CD intur conflituantur:
bac reliqui: dauba: trianguli A B C Iateribur

.AB, AC, minora: quidcnî arum; angulum van
,BDC maionm, quam A, comprchendent. D I

A Producatur enim BD
ad E. Et quum ABE fiat
AzakAB4-AEDfi

. E8; Mecque 9 AB -I-
.. AC D EB-i-EC» .InA

EDC efl CE-l-ED D."
B ’ C CD; ideoque9CE-!-

EB D CD 4- DB. Quare multo magis AB
-l-ACDCD -l--BD. Q. E. Imum. .9

kWh Angulus BDCD’CEDD ’A.-- Ergoàa
* mg, BDC D A. E: Ildum.k.:»

D IVPROlP. XXILPROBL.

B---..

A L , V
. Ë tribu "fifi, que ’triâm refit? duit A, B.

’ C, fini aequalet, triaiggzzlunz conflimcre. 01101”

D rat autem dam, manque fluant, maing

"ligua. r * D , g , kv. .ir ... A; Lx



                                                                     

E

’ LIBER L; *’ E a
Ponatur reâa DE, finita quîdem ad D, in- ..

finira veto verfus E, à fiat * DF z A, ô: F Gt- i ’-
: B, ô: ,G H: C. Centro F interuallo F D
defcribatùr A circulus DKL, item centré GÂ- 3- POR-
interuallo GH circulas HLK; ôz ducantur
reâae KF, KG. A

Quoniam ergo F KF ’:.*..FD:v A; &GKF- 15. d’5. A
:FGH:’C; &G z’ B: ex tribus reétisv’
KF, GK, GF, tribus A, C, B aequalibus, con-
fiitutum efl triangulum KGF. E. F.

PROP. XXIIL PROBL.. E I
Ad datam raflant

DE C A ’ AB, Cf ad datum inti;
. punflmA. data angu-

D la feêlilinco D CE an- . .
gulum refîilineum des 4

D , B ualem conflituere. -
’ Sumantur in vtraque reâa CD à: CE pun- E
fla quaeuis D, E, ,6: ducatur reâa DE, & e tri-
bus mais lineis, quae tribus CE, CD, DE ae- I
quales fint, confiituatur 9A AHF , ira vt AFa. 22. x.

:CD, ô: AHzCE, 8x HF :DE. ,
Quia ergo AF:CD, &AH:CE, ô: ba;

fis HF z bafi ED: erit ang. A :2" DCEÆ 8- 1.
Q. E. IF. .

PROP. XXIV, THEOR. .
Si duo triangule: ABC , DEF baôeant d’un 14-

. un AB, AC dauba: Iateriôm DE, DE aequa-
lia, alterum altrri; angulum autem A an 14h
EDF maiorcm, ab aequaliâæ: "au camp" m-
fùm : :tiumlbafin-BC ImfiEF maiorem bahbunt.

B ; Quoniam ’



                                                                     

*’ j. 2;. t. il

1.3.1.,

:-D’U?s:l

x. 19. 1,

4:. 9. ax.

U. Il. I.

a. 5. a; ,

n EVCLIDIS ÉLÉMENT.

. , . Fl Quoniam enim ang. A D EDF,’confiitua-
turf ad reâanl DE à: ad eius punâum D ang.
EDGzA, Br capiatuxflr DG:AC vel :DF.
Duçantur FG, EG. l. Ca]: Si EG cadifi fupra
EF ; quum in Ais ABC, DEG praeterea fit A8
:DE” z. erit bafis " 8C z bafi EG. Rurfus

"quid DG z DE, ideoque 9 ang. DFG’:
A DGFl: erit ang. DFG D EGF, à: multo magis

EF G D EGF. Quare in A EGF erit 26 latus
EG D EF. Ergo &z BC D EF. Q. E. D.

*.-2. Ca]: Si EG cadi: in EF: liquet «P cire

EG D EF , ideoque BC D EF. Q. En D.

» *3. Ca]: Si EGcadit infra ’EF.

V -i-GE D DF -l-

D

G B c FE; fi hinbindè
auferanturaequales DG, DE: manet ’iGE
DFE. Ergo &NBCDEF. Q. E. D.

ÎPR.OP. XXV. THEORi

D A Si duo triangula
, , ABC, DEF bahut

A A duo lutera A B, A C,
E F B C dauba: laterib’ur DE,

J DE aequalia altçrum «kari, bafin 511mm BCbabe.

Il"!



                                                                     

..vLIBER"I.. i , :3
uni bajiEF maiarem: babehmt m’a»: anguluin

A, "ruinent angqu D ,I qui nô aequdMu: "(S’il

comprebenditur. ’. ’ ’
Nam fi.ang. A non maior cf? quamD: au:

cf: A:D, aptAçD. Sed fiAzlÏ: Ferit 9’ 4i ’-
BC:EF; .cointraxhypothefin..Si ang. ACD: À K
erit 7 BC g-EF ; etiam contra hypothefinfl- ’4’ b

Ergo ang. A-DD. E. D. . , ’ "
v PROP. XXVI. THEOR.
Si duo triangula ABC , DEF duo: (ligule: B,

ACB, duobu: anguh’: E, F aequaler babeant, al-
terum alteri , vnumquc latin uni lateri daguait,
in] quad aequaliôu: radiant anguh’r, wigwd

, ; uni aequalium angularum’rfiibtenditur: ’ rcj
liquailatçra reliquir luteribu: aequalia, alte-
rum alteri, 59’ reliquum angulum BAC relique
D napalm baby-buna

A .

B H C’E-l’ z. Hyp. SitB:E,ACB.-.F ô: BC : EF.

Dico AB ::’DE, ôz ACzDF, 8c ang. BAC
in. Si enim non cit ABzDE, fit alterutra .
AB DDE, ô: fiat8 BG:DE, &iùngatur GCÀ 3i h
Quoniam ergo BC:EF& BG:DE,D&,ang. B
:3; eriuGchnFEzêACB. Q. E. A ".2 1;;

2. Hyp. Sir AB:DE. Dico, fore BC:"; 9. 53.,
EF, & AC: DF, a: ang. BACzD. Nam fic
dicatur BC D EF, ponarur’ BH:EF ôz duca- I
fur AH. , Et quia êAB:DE,’& B,H:EF.

I B 4. p a; ang. i



                                                                     

5.3.3417,

8.36.1.

o

I :4. : EVCLIDIS ÉLÉMENT.

8: ang. :E; erit i ang. BEIAiF: ACE. .
Q.- E. A9. Ergo BC:EF, ideoque’ à: AC ’

:DFëcang.’BAC:D. Q.E.D.
PROP. XXVII’I. THEOR.

i A E . B Si in dm: rafla: lima!
AB, C D rafla lima EF
incident alterna: au u-

C F D la: AEF, EFDinterjà
aequalnfeærit: parallelac arum rifla: Iineae

AB, CD. s .Si enim non fint paraIIeIae: iproduâae ad
airerutram partem ’ connemiant, veIut in pun-

&o G. Ergo ang. AEF extra trianguium
EGF maîor * erit interna EFD; contra hypo-
thefin. ErgoIAB, CD fun: parallelae. Q. E. D.

, mon Ixxvm. THEOR’.

eidem exteriorem an-
gulum EGA interiori

D a" appofita ad cardent

, parte: EHC aequalqmC ficerit; val interiore:
8’ ad «miam parte) AGH, GHC duobus mais

x "quam: reâ’ae lima: A B, CD nant interjê
Paralldae.

à. 3.x. et» 1. Hyp. Quiaang. EG. :EHC: ému:
I. 3X.

F211.

à. 13. g .

ang. BGszEHC alterno. Parallelae igitur P
’funt même AB à: CD. i Q, E. D. -

z. Hyp. Quia ang. A G H-i-G H C:2 re-
âis :I’ AGH -î- BGH: exit, ablato commu-

ni

Si in dua: Iinea: AB,

A G 4 B CD rafla lima EF in-



                                                                     

’LIBER’ -I. - ’ a;
ni A CH, ang. BGH :2 51mm GHC; Er- a. 3. a.

goP-A B, CD, fun: parallelae. E. D. F- 37- I-

.PROP. xxix. THEOR.
In parallala: rafla: lima: A B, C D "En 1i- Figura pro-

ma EF incident, Ü alterna: angulo: BGH, P°L ’8’

GHC inter fi aequaln, Ô” exteriarem E GA
interiori a" oppofito ad eafdem parte: GHC -
aequalem, ô’ nacrions- ad cardan parte: AGH,
G H C duaôu: wifi: aequale: fiait. ’ V

n

Si enim ang. BGH ê: GHC inaequales finté
alter e. gr. BGH maior cric. Ergo erit °BGH m 4. 3X.
H-AGH D GHC-P AGH. SedBGH -l-- à ,
AGI-1:" 2. reôtis. Ergo ang.GHC-’rj-AGH æ. I3. 1.
( 2 reûis. Quare C reétae AB, CD produ- ç. Il. air.
Chie verfus. A conCurrent , ideoque ’ non r. 34. (lof.
erunr parallelae. Quod cit contra hypothe- . -. .
fin. Ergo ang. BGH: GHC. Ergo quum ”° ’57”
ang. EGA f: BGH,erit etiam " ang. EGA : v. 1.. 2x.
GHC. I-Iiannng. EGA 4- AGH:AGHQ. a. a.
J- GHC- Sed" ang. EGA-i- AGH z z re-
âis. Ergo 8c" ang. AGH -l-1 GHC z fre-

âis. E. D. i .* Sabol.-.Hînc omneparal-

B I C Ielogrammurn AC, habens
A D vnum angulum refluai A
. efi re&angulum. iNain A 4- B :76 2 mais. Ergo quum A re- x. 19.1.,
Gus fit, B etiam retins 4’ etit. "Eodem argumenta ’14 in m

D. 8c C rem flint.

a, ’ PRO P.



                                                                     

a. :9. r,-

.. i. a,
a. :7. 1.,

:6 EVCLIDIIS ÉLÉMENT.

PROP. XXX. THEOR. ,
I giaaAB,CD,’eidem

B reéîae [incas EF paral-
F [clac flint , Ü inter fi i

fiant parallalae.
- Incidat enim in ipfas
reâaGHI. Et quia AB,

EF parallelae funt: 4’ ang. AG H: GHF.
Rurfus quia EF , CD parallelae: ang. HID 2

a GHF. ’ Ergo *ang. AGH: alterne HID,
ideoque 18 reâae AB, CD parallelae. E. D.

PROP. XXXI.’PROBL.

E a A I Par daim piaffant iA
l , z datae rafla: lima: BCdarallelam "(Siam Zinc-

i B n . Cam durera.
surnatur in BC punâum quoduis D, ôz iun-

garur AD, a: fiat ang. 7 EAD :ADC, ô:
producarur EA ad F. Brun:8 EF, BC parai.

I ’lelae. Q. E. F.
PROP. XXXII. THEOR.

E Omnir trianguli ABC
vno laierai-8C produffo,
exterior anguluIACD an-

o .D guli: duobu: interiariôu:

A

B
r v (f floppofiti: A, B, ejt aiguail: ; Ü, trianguli tu:

a. gr: r. ô

:5. 29. l.
n. z. 2x.

interiore! anguli A, B, A CB duoôu: 1262i: flint

(Jeannin. - x ’a Ducatur enim pet C ipfi AB ’paralilela CE:
a. en: ang. ACEzëA; item ë ang. ECD:B
Quare ” A CD 4-8. gui erat vnum.

i Iam ’



                                                                     

LIBER .1; 27,
’Iam addito. commuai anguio A CB, erit

ACD-i-ACB 2" A-i-B-i- ACB. Sed ACD; :x’
l -i- ACB z. 9 z mais. Ergo av anguli A 45,,.,.3;x;
B -F A CB : 2 reétis. 250d m: alterum.

*i Scholia.
I. Tres fimul anguli cuiusuîs trianguli aequaies

fun: tribus fimul cuîuscunque airerius. Vnde -
x2. Si in ,vno triangulo duo anguli ( aut finguli,

sur fimul) aequalçs fin: duobus angulis in altero
triangulo: etiam reliquus reliqua laeqUalis efl’.
Item, fi duo trianguia vnum angulum vni aequa-
lem habeant: reliquorum fummae aequantur.

3. In triangule ii’vnus angulus re&us fit: reli-
qui vnum re&um conficiunt.

a. Si in ifofcele angulus, acquis cruribus con-
tentus, mâtas eû: reliqui ad bafin’funt femireâi.

5.-Triangu1i aequiigteri angulus fini; fluas ter-
tias vnius rem. Narn à a re&.:-Ë,re&i.

I . " 6. Huius propofitionis bene’ficio, cuiusliber fi-
gurae reâilineae ram interni quam externi anguli
quot tafias conficiant, mnotefcet par duo fequen-

tin tincal-gnian. f ., ’ Tbeor. I.

d’une: final angali caiuscanque figurai reflilîneaa. .

conficiunt bi: tu reflex, demi: quatuor, que: fini:

laura figarae. .Ex quouis punâo infra figuram ducantur àd
omnes figurae angulos rè&ae , quae figuram re-
[binent in rot triangula, quot habet iatera. Quare
quum fingula rriàngüla ,conficiant duos re&os:
omnia fimui confident bis tor" refilas, qujot fun:
latera. Sed anguli circa diEtum punâumlconfi-

I cum:



                                                                     

r. 29. I.

à. 4. r.
’L. 27. b

28. EVCLIDIS ELEMENT.
cîunt quatuor matos. Ergo fi ab omnium trian-
gulorum nnguiis demis angulos circa id punaum:
anguli reliqui, qui componunt angulos figuraeu
conficiunr bis rot reâos, demtis quatuor, que:
funt tarera figurae. Q. E. D. ,Hinc omnes eiusdem fpeciei te&ilineae figura
aequales haben’t angulorum fummas.

, Tbeor. Il. , e .0mm: fimul extemi anguli ruimmnque figura
"anima canficiunt quatuor rafiot. *

Nam iinguii interni figurae anguli cum finguvlisr ’
extremis conficiunt duos mîtes. Ergo internî
fimui omnes cum omnibus fimul externis confi-A
dont bis rot raflas, quot fun: latera figurae. Sed
( vt modo .oiienfum ei’t )interfii fimui omne!
etiam , cum quatuor re&is , efliciunt bis toc refios,
quot funt latera figurae. Ergo externi anguli qua-î
tuer mais aequantur. Q. E. D. - ,

Hinc omnes cuiuscumque fpecîeî,re&ilinene.
figurae aequales babent extemorum angnlomtn

fummas. z’PROP. XXXIII. THEOR. r

B A Quai: rafla: A C, B D,
, aequalef 8’ paradent:

D C AB,CD ad cardent ar-
te:,:oniungunt, affin etiamfiint acaule: Pa:

rallelae. *Iungarur enim BC: ôz quia ’* ang. ABC v
BBCD, &pcr hyp.AB:CD, ôz latus BC
commune; erit A AC:BD 8c ang. ACB :.
C BD, ideoque tu reéiae A C 5c BD parallelaei ’

crunt. E, D. "n

v "PROP.



                                                                     

LÎBER 1. 29
PROP. XXXIV. THEOR. F.

Parallangrammarum fiantiorum ABCD tam 1g. 509
laura oppofita (AB:CD, AC: BD) quam

’ anguli oppofiti-( A :D, A BD: A’C D) inter

f: aequantur; if damner B C bifariani

" fiait. A i xà Quoniam AB, CD paralleiae ’ funt: 5 erîtvô hyp.

ang. ABC :DCB. Rurfus ob ’ AC, DB pa- a 29’ L
ralielas, eritg ang. DBC:BCA. Et latus BC
efl’commune. Quare ° AC z BD, a: AB:n. 26. l.
C D, à: ang. A:D. Et quia erat ang. A BC » ,4

-: DCB, & ang. DBC : BCA: toti angfl’f. 1- 3X-
ABD, A CD aequantur. Denique, quum fit ’
AC :BD, ôz BC lattis commune, 6: ang. BCA z

"z DBC: tota e A3. ACB, CBD aequanturd. 4. J. ,

Q. E. D. i -A l" Sabolium. ,
0mm quadrilaterum A B D C bah!!! laura offic-

jîta aequalia, (Il paraflèlogrammnrn. ” l
. . Nm, par 8. 1. ang.,ABC,;BC D. Ergo a ARN. ,7. n
[C D paraiieiae funt. iandem ratione ang. BCA :
iDBG. Quare AC , BD- etianï’parallelae flint. Ergo
ABDC efl parallelogrdmmum. Q. E. D.

4 . . . . B . Hinc expéditius pet
. A E datum pun&um C da-

taee re&ae AB duce- .. 4Î - . ’ V , il tut paralleia CD. .Su-i 1., ,
me in A]! quoduis punEtum E. Centris E 8: C
interuallo quouis due aequales circules F, Df
Centra veto F ’fpau’o EC duc circulum ED, qu:

- priorem CD feeet in D. Erit dufla CD paralleia.
Nain, v: modo demonfiga-tum eft , E ÇDF e11 Pgr.

PROP.
ia .i



                                                                     

I

’ r. 34- L

DMt9.Dtusesflirea-.5.

go EVCLIDIS ÉLÉMENT;
PROP. iXXXV. THEO R.

A D E F ParaflelogrammaABCD
D 59’ EBCF, fiipler*eade1n
G bali B C, (’9’ in iiidem pa- v

B C ralleli: AF,BC eanflituta, A
inter [e [uni aequalia. . l il *Nam quia ABCD, EB-CF Pgra funt: efi Ï’

AD:B C:EF. Adde communem D E, ô:
erit” AEO:DF. Sedôz’ AB:D C, 81 ang. "
A .:: ” CDF. Ergo A ABE 7:; 9’ A DCF. 1
Auferatur commune D G E: erit x trapezium-
ADGB : EGCF. Adde commune BGC: A
erit 1’ Pgr. A BCD z EBCF. E. D.

* Reiiquorum cafuum, fiE in D, vel inter D 8:
Acadit , non dimmilis, Ted fimpiicior 8: faciiior
eft demonfitatio.

PROP. XXXVIJ THEOÏÏ
v i Para e agram-A D E HmaABCD,E 4

F G H fiIPef ne; i
qualibu: ôafibur

’ BC, F. G Ü in

B. C F. (È iiIdem parfilait?
AH, .BG conflituta, inters]; fun; 454mm),

lungnntu’r enim BELCH. Et quia par hyp.
BC:FG::4’EH; BC ôz EH funt aequales.
vSunt veto ô: patafiola).- (hyp. ). Ergo ".BE
à: CH ,quoque funt aequales .ac paralleiae.
Quare EBCH efi Pgr. à: aequale 4 Pgro ABCD;
Sed eft etiam ü Pgr. EBCH : Pgro EF CH.
Ergo le Pgr. ABCD z EFGH. Q. Ei D.

; PROR



                                                                     

q LIBER 1.. 4 31
PROP. AXXXVII. THEOR.

E Ai D a Triangula ABC, -
DBC filper eadem

i ’ I bali BC injitdem AB. ’C, i paradent AD, BC
conflituta, flint inter fi aequalia. i

Producarur 7 AD in E, F, ô: ducatur 3 BEr- lé Poil.
paraliela CA, a: CF parall. BD. En: i Prg.j; g? f"
BCAE: DBCF. Sed A ABC 5.: i Pgr.g. 31.1.
BCAE, item ADBC z à Pgr. DBCF. Ergo I ’

A ABC’IzDBC. Q.E. D. , a. 7- a;

PROP. VXXXVIIÀICTHEOR. A
A G H A D Tridngula’ABC,DÉF

* film : bafibm aequali-
bm BC, E-F, a" in iiJ-

’ C E dent paralleIiIIB F,.AD
iconflituta,fiint inter fi aequalia.

A Ducatut 9 CG ipfi BA, a: EHipfi DF 173.31. ,1. .;’ f’

ralieiai. Pgra ergo funt A BCG ô: DFEH, ô: , t
i aequalia. Sed A ABC * efi à Pgri ABCG,i- 36.1." w
ô: A DEF efl ’èPgri DFEH. Ergo A A ABC in:

«,:ADEF. Q.E:’D.”’ HA I.

l r - i Serlînm. , .Si bafis BC D EF: liquetA BAC DA EDF.
Et fibafisBCCEF: etitABACCAEDF. ’

Puck



                                                                     

3. EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. xxx1x. THEOR.

l AC, .D Triangula ABC,DBC,
. ne uaIia, u cr cade»:

B A C à; BC a! carde»:
parte: conflituta, film in iiIdcm paradait? AD,

Si enim AD, BC non fun: parallelae: du-
: catur per A ipfi BC pafallela P AE, & ducatur
ê- hyP- EG.. Quare A BEC :* A ABC:Ë A DBÇ.
ï’ètï’. . Ergo ° triangula BEC, DBC aequalia fiant.

Q. E. A": Similiter oflendemus, neque vllam
aliam parallelam efle praeter reâam AD.
Ergo AD efl: ipfi BC parallela. E, D.

PROP. XL. THEOR.
Triangula AB C, DG E

4 l Daequalia, fig)" bafibm BC,
4 CET aequaliôur, à” ad ca:-

dcm parte: conflituta, [un in

B C E iixdtm Paralleli: AD, BE. l
c. p. x; Sin minus: du’catur C par A ipfi .BE paral-

4 37: ’- 8(lela A F,- 51’ iungatur F E. Ergo A F CE :’
fifi”; A ABC. Efgo a: A FCE,: r A DCE.
v. 9r 8x. Q. E. A u.

. PROP. XLI. THEOR. «D ’ F Si parallelogmmmum
A ABCD, if triangîllum
- BEC tandem [mâtant. B . O ôafin BC, jintqm’ in if:-

dem parallelii AB, BC: parallclogrammum
. ABCD affin: trianguli EBC dllPIllm erit.w

f Puta, in eadem refit: pofitif.

. Ducatur
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Ducatur enim AC: a: erit 4’.A ABC :Aa 37- t.

EBC. Sed Pgr. ABCD efl x duplum A35; 31-3; 6.
ABC. Ergo Pgr. ABCD efi 4’ duplum A u.
EBC. Q.E.D.

PROP. XLII. PROBL. .
Data triangule A B C aequaleparaflelogram-

muni conflituer: ü in data angulareëfilineo D.

A G Secerur BC bîfar 4

D D riam" in E,& fiant m x.
L E nang. CEP : D... 23.1.

. B r E c Ducatur A G flip. 3;. I.
ipfi BC, à: CG ipfi EF parallelaf Erît F BCG

Pgr. aequale A ABC. ’ *
Nam duE’ta AE, erit 7 A ABE :A AECW. 38.1.

Ergo A ABC 5 z 2A AEC z? Pgr. FECGJ. 2. n.
Ergo Cygnes z A ABC. Q. E. D. au

PROP. XLnL THEOR. 4
B F c In omniparallelogmmmo

, , ABCD coinplemtnm EF,
E D K garum , ganachesdiametrum A C fiant , pa-

G 4 . rallelogrammorum EG, C r
.F H, inter fi finit aequalia. -

Nam " A ABC 2A ACD. Et quia etîam a. 34. u.
EG ô: F H funt’ Pgra,’quorum diametri [mat

ACK, K C: cri: fimiliter A AEK ÇA AK G,
à A FKC z A KCH. Quares’ A AEK 7-1-9. a. u.
FKC: A AKG -l- KCH. Ergo ’ reliquüm 1- a. Il.
Pgr. BK z rçliquo K Dt Q. E. D. ’ -

C P R O P.



                                                                     

x. 42. I.

1A. 29. I.
a. u. a.

r 7. 43. l.
à. confit,

3), EVCLIDIS ÉLÉMENT.

mon XLIV. mon.

H B CPT
Ad datai"l "624m lineam A B data triangule

C dagua]: parallelagrammum applicar: in data
angulo raé’t’dian.

Fiat ’4 triangulo C z Pgr. A EF G in angu-

lo GAE, dam I) aequali, à: "ponatur AE in
direâum ipfi A B, à: producatur F G ad H; à:
pet B ipfi F E Vel GA ducatur parallela BH,
ôz iungatur I-l A. Et quia ang. EFH -I»- FHH
z A 2 reflis, Iideoque ang. EFH -F FHA C
2 mais: rafla H A produâa occurret F produ-
âae FE in K. Fer K agatur ipfi FI-I vel EB
parallela, quae mais GA, H8 produâis oc-
currat in L ô: M. Dico, AM eflè Pgr. defi-

deratum. .Nam ’ Pgr. AM: AFIË z A0 C. Et
ang. LAB z GAE z g D. Ergo ad datam

.reâam AB in dato angulo D applicatum cil
. Pgr. AM triangule C açquale. E. F.

PROP. XLV.»PROBL. ’
Data rec’îilineo ABCD daguai: parallelogram--

mum conflituere in data angula reflih’nèo E.

Datum



                                                                     

A LÎBER. g I t. 3 

B C G. I’Î L
N À E Ë, Ë ,
1x D CF 1 KDatum reâilineum refolue in triangula BA .

D, BCD, à: fac ’Pgr. FH z A BAD, ira vt” 4’» L

ang. F: E. Deinde ad HI fac * Pgr. Hsz 41» I:
A BCD, vt daro angulo E aequalis fit HIKQ

Quia ang.F.-:E::HIK: erit ang.F-i-  
FII-I: 2 HIK-i-FIH. Sed F-l-FIHz’î à"?
a reâis. Ergo T à: ang. HIK -I-- FIH 2 2,: L à;
reâis, 651K efl in direéîum ° ipfi F I. Ergo v. I4. I.
ang.’HIK 2°" alterne GHI, ô: adeo ang. HIK
A-IHL z t GHl-l- IHL. Quare quum fin:
ang. HIK -I- IHL z °’ ’2 mais, erunt ô: GHI .
-;- IHL zr 2 mais, «Sa erit ” HL ipfi GHlin Ç. confit.
direâum. Hinc, 0b CH, FK parallelas p, et» .& dam
iam GL, FK parallelae funt; nec non CF, LK
eidem Q HI parallelae, ipfae 75 funt pamllelae. 2E 3°- 1o
Ergo FGLK efl: Pgr; 85° quia FHzA AED,
6c HK z A BCD, 5totum Pgr. FGLK :J
toti reâilineo ABCD. E. E.

’ * Scholiam.

I-c H1
A-îÎ77fî9ED G È

Hinc facile inuenîtur exceflùg ’HE , que te&iH-

neum aliquod A fuperat refiilineum minus B: ni-
mîrum. fi ad quamuis reêhm CD applicentur Pgt.

DE: A , 8: EH z B. n

n

1’)

c:À rue?



                                                                     

36 EVCLIDIS ÈLEMENT.

E PROP. XLVI. PROBL. ”
C ’ l A Jay rafla [inca ArB qua-
D . Illdmtum dcfiribere. ’

. C Ducatur ex A in AB per-
d” 1 pendieularis ’4’ AC , in qua

» capiatur ” A D : A B. PerA 13DipfiAB,ôzperBipfiAC .
a. 3., g. ducantur * parallelae D E, BE.; Erit BD qua-

n dratum , ,a data reé’ta AB defcriprum.
p. 34. x. Efl: enim BD parallçlogrammumj Ideo à: 13

IAB:DE,& AD z E8. Sed ADzAB.
7- l- u- Ergo 7 fingula latera AD, AB,B E, DE inter

I fe aequalia film. Quare BD eft quadrilare-
rum aequilat’erum. Et quoniam BD efi Pgr.

3- fait 29- l. habens vnum refluai angulum A: 3 anguli re-
liqui D E, B etiam reâinerunt. Ergo BD

à 39- 435 efl’ quadfatum. E. F.
* Schalium.

Eodem modo facile defcribes re&angulùm,
quad fub datîs duabus ’reâis contineatur.

.PROP. XLVII. THEOR.
G H ln reflnguli:

v I tria" ulir A B CF E * quajatum BCÀ KED, quad-a Ia-
nÀ ter: B C reflumC angulum Afiâ-

fendante defiri- .
bitur, aequalç- c’fl

quadrati: B G,
V C H, quae a Ia- ’

D L "ribla A13 , AC"au?"



                                                                     

LI’BER I. , .37"
rafla»: ,angulum comptebendenîiôur, defiri-

614mm. .
s

Per A ipfi BD vel CE ducatur g parallelaê- 31- I.
AL , 8c iungantur A D, F C. Quoniam ergo
vterque ang. B A C, BAG reâus efi: A C à:
AG emnt " in direâum. Eadem ratione 61". 14- B
BA, AH fun: in direâum. Iam ang. DBC

, z 9 FBA, ideoque ang. DBAzB FEC, &î”;°’a:k
DE 2* BC, ac BA z FB: ergo A A ABD; 2.9. des.
: FB C. .Sed Pgr. BL, quod çpm A ABDÂv 4- 1--
efl in eadem bafi BD Si in iisdern paralleliè
BD, AL, ef’c duplum F Ai ABD ;. & quadra-W 4” L
tum BG , quod cum A FBC efl in endem bafi
FB ô: in iisdem parallelis FB, GC, efl F du-
plum A FEC. Ergo ’ Pgr. 8L: BG. Simi-V- 6. a.
liter duâis AF., BK ofiendetur Pgr. CL z
CH. Totum ergo 5 quadratum BCED :5- 2. 3X.

quadratis B G -l- CH. E.- D. v
H

”’ Stbolium. . ”

Hoc nobilîflîmum 8: vtîlimmum theorema ab
înuentore Pythagom Pyrhagorîcum dîci menait.
Eius bèneficio quadratorum additio ’& fubrra&4îo
petficitur , quo fpeflant duo fequçntia problemata.

V .

c g .Problmn



                                                                     

I

B ’ ’ 5a! « EVCLIDIS ELEMENT.

I Fatima I.
Dati: quota-«Mue

quadratis vnum
omnibus dagua]: r
ronflante".

Dentur quadra-
ta tria z, quorum
latera fiat A B ,B

113c, CE. Fac o-

n . I. ang.:reêhlm PB Zinfinita haben-.

A B rem lamera, in ea- k
. y que transfer BAv B 1” BC 8c iunge1.47.1. ’ B AC:e;’îtnACq

:ABq-i- BCq. Tum AC transfer ex B in x,
8: CE curium latus datum transferœx B in E, 3;
iunge EX: cri: a EXq I: EBq(ve1CEq)-i--

.g. a. a. BXq ( velACq’) 2 g CEq -I- BCq -l-ABq,
’ Q. E.

Cu "la la

x ’ - l’y-051mm I I.

Dati: dada: "(fis inu-
qualibu: AB , BC, exhiber:

t quadratum, que quadrant";. "miam AB aveulit hua.
î dratum minari: B C. -

A B’ C m vCentre B intei-uallo BA defcribe circulum. Ex
C erige perpendicularem CE occurrentem peti-
pheriae in E. Ducatur BE. Erit B Eq ( velB A q)

a. 47.1. z: me -l-ICE’. Er chA ’-- a "z
v. s. a. CEq. (fa. F. q g q’ Cg

PROP.



                                                                     

.LIBÉR I. R 3,,
*PR0P:XLVIII. THEO -

Si quadrant»: . quad dcfiriâitur ab vno B C
Iatemm trianguli A B C ,L nargua]: fit qzmdmtir,
quae a reliqui: triangufi lateribu: A B, A C de-

jcribuntur .- angulu: B A C 4 reliqui: duoâu:
trianguh’ laterièm AB, A C comErcbcnfiu rev

au! Mit. AD Ducatnr enim " ad A C V. "c 15
perpendicularis AD, 8c fiat

A. AD z AB , ô: iungatur
V DC.

C B Quoniam ergo DA:
AB: exit &,DAq: ABq, ideoqueDAq .
-I-- ACq: 9 ABq 4- ACq. Sed DAq-l-Q- 2- a!-
ACq :76 DCq, 5c ABq-ël-Aquq’ CBq.x. 1:7. z.
ErgoDCq :013 q,ideoqueDC;CB. HincW- YP’ ’-
quoniam AD z A B, à: latus A C commune:
erit N ang. BAC : CAD. Reaus autem efi a. 8. r.
* CAD. Quare ô: ang. BAC reâus efluQ.» 1°. der-

E. D. . . .* Scholitma.

Summm en. in demonfiratîone, ex ,eo quoi
DA :- ÀB fequi DAq :ABq, 8c ex ce quodl’
DCq z: CBq fequi DG :CB. floc verô mani-
fefium fiat ex feqùenti theoremàte.

yC q. Harem.



                                                                     

4a EVCLID. ELEM. LIB.’I.
* Tbeorema.

E PH ’ a ’mp a

N.,A BC Dt KL mLineamm raturant aequalium AB, CD aequalia
finit quadrata AF, CG. Et quadrqtorum aequa-
lium NK, PM aequalia finit laura I K, L M.

Pto 1. Hyp. Duc diametros EB, HD. ,Liquet.
a. 9.1. A F :flduploA EAB:”2AH4CD:5
"r- ’r L 8me. Ergo AF: ce. .Q. E. D.

au.
Pro a. Hyp. Si fieri poteü, fit LMB 1K: fac ,

:6. 1.: fugue Ergo LS’:îgy?!” NxzêLQ, (1.3.4, n; ErgoLleK.

9. 3x. .Q. E. Da . .*’ 56,101.

’1 Eodem mode quaelibet reflangula inter fe ac:
quilatera aequalia oftendentur. ’

«1.9.4.... 4,. -.
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i i44’137V C L I DIS.
BELEMENTORVM

LI B E R I I.

******l******fl*******C
i DEFINITIONES,

C 1.’ Omne parallan ram-
mum refinngulum A B CD

. v contineri dicitur [546 dua-
, 1X - D bu: "zizi: huai: A B, AD
quae reâum angulmn A comprehendunt.

F- E z. Omnis parallelogram-
mi FHIK vnumquodque

G I eorum,quae cirça HKdi-J
a. h amerrum ipfius finit, p3; ,

. . 1 rallelogrammorum EM,
G A cum dquus complementis FB, BI 6m24
mon vocatur. (Ho: en, figura FHlMBEF vo-
catur gnomon, item figura FKIABGF. )

Breuitatis gratia bas duas notas in hoc libro

adhibemus. I. Rgl. nota: parallélogrammum re&angulum, ve- i’
A Inti Rgl. B AD, lege re&angulum BAD. ’

X indicat etiam re&angulum, confientum fub
duabus métis, inter quas haec nota fcrîptâ

efi. E. gr. BA X AD indicat reflangulum
fub mais BA 8c AD contentum. k

C; PRO-



                                                                     

4: EVCLIDIS, ELEMENT. .
911011051110 I. THEOR.

:3 D i Il Ç Sifmt du: rafla: li-
G , mac A, B C, altara autem

1 A ’ ipfizrum B C feêïa fuerit
, [F K L H in quotcunque parte: BD,

A A 1-- . A DE , E C: fafianguluml
[146 duabu: 13.26713 A, BC contentant aequale ejl
ü: reflanguh’: A X B D, -I- A X DE, -4-A
X BC, quae [lib rafla lima non fuît; AÛ’
fiagulir alteriu: BC figmentil continentur. ’

Il n; L Ducatur enim ’F a punch B» ipfi BC perpen-
p. g. 1. ’dicularis BF, atque l3 fiat B G : A, êz pet G
7. 31- 1. ipfi BC parallela fit’V GH, par punfla vero D,
. E, C ipfi B G parallelae fint DK, EL, CH. Er-

3- [Ch 39nï-go 3 Rgl. BHzRgL BK-I-DL-i-EH. Sed
a. confit. quia * BG:A,erithl.BH: (AXBC, 8c
à I- dcfi 2-Rgl. BK :A X BD. Et quia " DK :EL ’
134-1. :BGzA, erithl.DL:AX DE, ô:

. Rgl. EH:AXEC. QuareAXBC:
AXEDd-AXDE, 4- AXE C. E. D.

* Saboliam.
Hinc fi funin: dune rafla: Y , Z , ficenturque

rumba: in quantique partes; raflangulam filb mi:
maqua]: cf! raflanguli: filb partibus.

Nam fint même Z partes A, B, C, à: reâae

Y partesD, E. Quia D X2 z D X A -i-
v DXB,-l-D)(C;&E)( Z z E X A, -I-E

. XB,-l-EXC;&YXZ:DXZ,-i-EXZ:5, m a, erit9 sz:DxA,-1- DXB,-l-DXC,
fi-EX’A,-l-EXIB,-if EXC. E. D. »

v , . i P R 0 P.



                                                                     

.LIBÈR IL - a:
PROP. Il. THEOR.

A. C B Sihreéîa lima ABfitetur
vuùnquç’ in C .- raflangula

fi46 tata AB 59’ viroquefi-

gamina A C, C B, conten-
ta aequantur quadrato to-

]: F Dti-u: AB. , 6 rDelëribatur ex A B quadratum ’ A BDE ,12. 431.. 1.-.

61 par C ducatur * aiterutri AE , BD parallela
CF. Efl: igitur AD z Rgl. AF -i- CD z
AEXAC, -Æ- BD X CB :AB X AC, 4-11. 29.def.r
ABX CB, quia A AE z BD z AB. Ergo
Rgl. AB X AC, -l- ABXCB : quadrato

totius AD. E. D. 1 * .x.

PROP. HIC THEOR.
A C B Si rafla lizzeaABfiætur

vtcunque in C: ralingu-
0 lum fil tata AB (f vno

w" figmento B C contentum
F q D E aequatur refiangulo fifi

. figmsnri: AC, CB mn-
zento, (9’ praedifli jègmentz’ CB quadrato.

Defcribatur F ex CB quadratum BCDE,a. 46. r.
ç; producatur ED in F à pet A alterutri CD,
DE ducatur paralleia AF. Ergo Rgl. AE : v
Rgl. AD -i- quadrato 1C E. Et quia ’ BE :v-39- defçx.
CB, eft Rgi. AE : AB X BC, item quia
CD :BC, efi Rgl. AD : ACX CB.
Quare AB XBC. :AC X CB, 41 CBq.
Q. E. D. *

* PROP.



                                                                     

4,4. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

RROP. 1V. THEOR. K

’ Si rafla lima AB fice- t .
A C B tur vicunque inC: qua- ’ v

dratum tatin! AB ne uh-H G K atur uadrati: fr mento-
ruquC, CB, efgreéîan-

D F gala bi: contenta jà!) fi:-
, gmqntir A C, CB.. 46. 1. v Defcribamr 5 ex AB quadratum AIDER,

iungatur B D, 8: pet C alterutri AD, BE du-
catur- paralîela CGFn, per G vero alterutri

- GAE, DE parallcla HK. Efit ergo ’ ang. BGC
49- î. z ADB. Sed quia ’T AB: AB: ang. C
GÊ9’IdefJ’A BD :ADB; quare ang. BGC: V CB G, a?
I. u. à: ideo CB.: 7’ CG. Eft ero ” CE 2 GK,
6- 1; ô: CG :: BIS Ergo CGKèÏ eft aequilaterum.

;9.,.Sed efl quoque 4° reâangulum, 0b angulum
ABE T reflum. Quare CGKB efl: CBq. Ea-
dem ratione HF eût HGq, id cit " ACq. Et

vx- 43- L ,quoniam Rgl. AG::76 Rgl. GÈ, ô: 0b CG :-
CB, Rgl. AG:,AC X CB: çrit ô: Rgl. CE
z ACX CB. Ergo AG-I- GE: z. AC
X CB. Ergo ABq z CK-i-HF 4- AG x
-&-GE:CBq-i-w ACq -l- z.AC X CB.

v E. D.

0S fi 9"?

l

Ah’ter. A n
. 3:. l. Quoniam ang. BAD” 1-. refito: ang. ABD

4- ADB z 4’ refile; Sed quum fit" AB ::.
G . 5. r. AD, ideoque " ang. ABD: ADB; exit àng.

A BD z à reâo. Et quoniam ang. BAD re-
fluseflz ang. BCG etiam ü rèéîus erit. Quare

in A BCG reliquus angulus BGC etiam z«a

en

V A, .



                                                                     

LIBER I. 4;
4’; reâo. Hinc la GC z CB.; a: quia 6C0. 3:. x.
z 7 BK, ac CB : GK, erit CK aequilate- ’3’ 6’ ”

- mm; Efi veto 81’ reétangulum , 0b ang. A3137. 3*

reâum. Ergo CK cit CBq. Eadcm ratione
85”63 w flpra. y x

Coroll. l. Ex bis manifeflaum eût, in quadra-
tîs parallelogramma, quae funt circa diama-
trum, eflè’quadrata.

’* Car. z. Item , diametrum cuiusnis quadrati

angulos eius bifecare. .* 3:12.21. suez; AB: erîtABq:4,ÀCq
8c A03 2:; ABq. E: contra fiABq :4ACq: ’
etitAC :àAB.

DPROP. V.1THEOR.

C D B Si reéïa Il)":
AB ficetyr in

P * aequalia AC ,
’ à A M ACB, Ü inac-

K L NO qualia A.D ," ’ C DE: raffinâm-
E G , F Ium’ADX DE

fifi :314thme rotin: figmenti: contentant 
4mn cum guadrarb "au: C D inter punéïafi-
fiionum nequarur quudrato dimidiae BC: "

Defcribntur 3 ex ÇB quadratum CBFEJ. 46. 1.
iun’gatùr 8E, à: par D alterutri CE; BF paral-

lela DHG, ac par H’alterutri AB, EF paral-
lela KLM, per A denîque alterutri CL, B F
paràllela AK ducatur. Et quia n CH z HF,c. 4;. 1.,
erit ëCM z DF. Sed CM z" AL: quare 26 W:
AL:DF, à, addito communfi CH, AH: ::. C 3 ’

h ’ ’ gnom’om



                                                                     

.9. r. cor.
4. 2.

46 EVCLIDIS ELEMENT.’

gnbmoni NPO, 6:, tàndem addito communi
(LG, AH 4-- LG :z CBq. Efl autem 0b DH
:9 DB, Rgl. AH :AD X DE, ô: LG cils

z. 34. n. &LHq :A CDq. Ergo AD X DE 4- CDq
Mot 48» A: CBq. Q. E. D.

Î z. k5. 2.

A. 5. ax.

  [a]. 2.

A1.;.ax.

* Scholia.

r. Hoc theorema paullo aliter fic effarent: Re.
éhngulum filb finnma AD (9’ dtflùætia DE duc.

7mn reéîarum AC (ne! CB) 8: C D, aequatur di -

.firrntiae quadratarum ex îpjù. I
2. Si A B aliter diaidatur, propin: fiilicet panât)

bifcaionis, in E: dÏcoAEXEBDADXDB. Narn

AEXEB-i-Cquchq I .
:zADXDBri-CDq, C D
Ergo qqum CEq C CDq; P-i-H-d
«a: A AEXEB)AD x A. E B
DE. Q. E. D. A

g. HincADq-FDBq)AEq-I-7EBq. Nm
AD., -l-DBq-l-2ADXDB:F’ABq:P
ABq-FEBq-FzAEXEB. ErgoquumzAE
XEB)2ADXDB:etitADq-I’-DBDAEq
-Han. k Q. E. D. . " "*

4. Ex quibus fimul pater, cire ’ADq-l- DBq

;A5q*EBq:aAEXEB--2ADX.
B.

PROP.



                                                                     

LIBER u. e47
PROP. VI. THEOR.

C B. D Si "8415m1
AB eeetur 5i-

N r P nil-(h. in C, C9)
K L . y M illi rafla quae-

. 0 » tangue lima BD
’ in direéïum ad-

n , üeiatur: refian- n
, E G F gulum. AD XBD contentant M enmpqlïta ex tata hlm adie-
ëîa 69’ adiefla, and cum quadrato dimidiae CB,

aequatur quadrato eampajitae CD ex dimidia
Ù” adieèîa tanguant 2min: lineae. ’

Defcribatur ex CD quadratum C DFE,
iungatur ED, par B alterutri CE, DF fit paral-
lela BHG, à: pet H ipfi .AD Vel E F parallela
KLM, se adhuc par A ipfi CL vel DM paral-
lela AK. Itaque quia AC: CB, Rgl. AL z
Æ CH :° HF. Addito communi CM, erit 5’ 36’ L

AM : gnom. NPO. Atqui 0b D M T 135;.
DB efl AM z ADXDB. Ergo AD X DB 4. 2-
: gnom. NPO. Sed ob CE: C LH, cit” 34’ L
Cqu” LG. Ergo ADX DB -I--CBq :
gnom. NPO -l- LG z CDq. Q. E. D..

PROP.



                                                                     

a A EVCLIDIS-.ELEMEN’T.’

PROP. VII. THEOR. .
’ e B C A Si rafla lima A B fice-

L tur vteunque in C : qua-
N » drata tatin: AB 69’ min:
H . G efigmenti: B C fimulfilm-

ta aequantur reflangulo
M 2 AB X BC 61": contenta

[ab tata 63” plié?!) figmenê

to, vna cum ACq quadra-

N . D ta reliquî figmenti.
Defcribantur enim ex AB quadratum AE,

, &in eo’ reliquae figurae, vt aurez. Quoniam
v. 43. x. AH :” HE, erit 7’ AF 2 CE, à: AF 4- CE
’3 2’ a" e z z AF. Sed AF-f- CE z gnom. KLM-l-

CF: ergo gnomon KLM .4- CF: 2 AF. [am
I a. 1.10.110]. quum v CF fit CBq, sa hinc BF :: BC: en:

4. 2., 2 ABXBC z 2AF, ideoque gnpmon KLM
-I- BCq z: z AB X BC. Ergo addito vtrin-
que GN: ACq, erir ABq -l-- BCq : z AB
X BC -l-- ACq. E. D.

Px

3* Sebolium.

Hinc quadratum diferentiae duarum re&arum
AB, BC,, aequale efi quadratis vniusque minus
auplo reaangulo fub ipfis. Nam ABq 4- B C-q

ç. a. a. -- z ABXBC z QAquçAB-Bc, ) q.

-PR0R



                                                                     

mafia n. " ,49.
- PROP. VIH. THEOR. 4
AL C B Sireéïa linn- -

:r-x AB fienter vr-
.. A C .. N «tuque m ,

0
reéîangalum

ter 6013071- H
taAA a.7:

e P - y tumjùl me A8
, V 0’ vnoe figmen-

. ’ ’ ’ l tirBQvnacum
- n 4 quadrate reliait;E ’ H L F figwmi A c,

aequatur, adrate compojitaeex toça AB 59’
praediéïo 22men» BC tanguant 1min: lineae.

In produâa AB fiat BD : BC, ô: defcrîba-

tut ex AD quadramm AEFD. &jeliquae
r figuraewdefcribantur bis, quae in praecedente

propofitione. Ergo quia CB:B D, 66X CB z 34. 14
:GK, acBD:KN: erit GK:KN. Ea- A
edem ratioue PR : R0. Hinc 4’ Rgl. CKO- V- È
r: Rgl. EN, ô: Rgl. GR : Rgl. K0. Sed
Rgl. CK: 4’ Rgl. K0. Quare ô: Rgl. EN" a 5’ -

: Rgl. GR; ideoque CK-l- BN 4- GR-i-
K0 :e4CK. Porto ce sa: BK :131);- v- mm a
a: BC : BD, ideoque CG :lcn. Sed au *’ *
G? : GK: CB. Ergo CG : GP,& Rgl.
AG : 4’ Rgl. MF. Ead’erù ratiche 0b PR

:RO efl Rgl. PL : Rgl. RE, Quum âm-
tem in pgr.ML fit MP:* PL: erîcAG’: -
RF; hinc AG-I- MP 4- PL -l- RF :4 AG.

A Sed qflenfum efi, quad CK 4- BN-l- GR 4-1
K0 :4. GK, Quare F rams gnomon SqTV’r Ê" m

. D A l 2:4



                                                                     

g. ’9. 1.

sa EVCLIDIS ÉLÉMENT.

:4AK. SedobîBK.:BD:tBC efiAK.
:-ABXBC. Ergo gnomon STV :4.
IABX BC. Denîque quia [P : 76 AC, efi;
1H vel*IPq:AC.’q. Quarelstotum qua-
dratum AF,id’efl(AB-i-BC-)q:4.ABX

BC-hACq. V’ v PROP. 1x. THEQR.
E à . Si rafla linea ABfi- I

eetur in aegualia AC,
F .1 CB 69’ inaequalia AD, e .

DE: quadrata inde-
. qualium figmentorum

B ADq -i- D Bq film
dupla quadratorum a dinzia’ia ,1 C7 a rafla in-

. ter’ punélajèélionum, 2 ACq-l- 2 CDq. ."

ExC ducatur 7 in A B perpendicularis’, in ’
qua fiat8 CE: AC. Iunganrur AE, EB, ô:
pet D ipfi CE ’ pafallela ,  ée pet F ipï-î-
AB parallela FG ngantur, iuùgaturque AF.
Itaque quia (BAC: ABC, 6c, 6b ang. ACE
reétum, EAC -I- ACE C : ” reào: vterque
ang. EAC, AEC : à refit. Eadem ratiche
Vterque ang. EB C, BEC :1; mât. Ergo ’to-
tus.ang. AEB reflus efi. Et quia ang. GEF

a. 3; î°h°lo,:.è reâi, EGF vero 9 :ECB : reâo: Ie-

sflè. L liquus EF G etiam A : à reéii. Hinc yang.
1. 32. I.

a. 6. I.

GEF : EF G, &* CF : EG. Eadem radar
ne DF : DE. En quoniam AC: CE, idem
que A ACq : Cquierit ACq 4--CEq.: 2.

IN fchc48- l-ACq. Bit vero ACq C1711 :fï ABq. BEI’Ë

., go AEqt



                                                                     

1.1131szi IL l , en.
go AEq : 2 ACq. Eadem rationne efi EF q
: P 2. GFq : 2 CDq. Quare AEq -i- EFq ,F’ "En
id cit A AFq :; ACq -l- 2. CDq. Sed AFq I
.: A" ADq-l-DFq:ADq-i-DBq. Er-*3’ a’f
go ADq ei- DBq :’ z ACq -’l-- 2 CDq. Q.

E. D. ’ - ..
* Selolium.

Alîter eflÊertur fic: Aggregatum quadratomm ex
flemme AD Ù différentia DE danram radera»:
AC , CD aeqaaiur clapie quadratorum ex ipfi: . ’ -

A C , C D. . iPROP. X. THEOR.
A I

E F Si relia lima ABfumer bifariam in
9 C. 69’ illi "Ha

ç D quammque ’linea
N BD in dinâmesG adikiatur : qua-

dratum compafitae AD ex tata 69’ adieeïa, 69’ .

quadratvm adieéîae BD fimulfimzta fient dupla .
(y quadrati ex dimidia A C, Ü gamma com-
pojitae CD ex dimidiaêf adieéïa, tanguant 4mi-

n: Iineae. - * .
Ducaturl enim 5 ex C îpfi AD, perpendicu- t. n. 1.

lads CE, 8c fiat alter’utrî AC, CB aequalis,°- a?!
iunganturque AE, EB , sa per E quîdem ° du- a" ’ ’

carat ipfi BAD parallela EF, pet D veto ipfi
,CE parallela DF. Et quoniam anguli FEC
-i-EFD :Ëz mais: ang. FEB-k-EFD :

. . D a i çeâ’.



                                                                     

3; A EVCLIDIS ELEMENT.

E .1 F 2 refit. ideoque re-
ûae EB, F D prof
duâae conueni-

D en: E ad, partes

G BD. lai-cancan;-
, . , ’ tu: 6c conueniant

in G, 6: iungatur AG.

:521; Itaque quia EAC : ’ CBA, la, 0b ang.
’3,’ SAGE, rectum. EAC -l- CE-A :1 me,

* erit vterque ang. EAC, CEA .:;’re&i.
Eadem ratione vterque ang. CE8 , EBC: à

alan reCti. Ergb 9 AEB: reEto. Quia 4° DBG
:EBC, ê: hinc DBG :ë reâi, BDG ve- f

. . , r0 :7’ ECB : reâo: erit ” ang. BGD
”x.6”’ :éreâi: DBG,ideoque DG :96 BD.

Et quum ergo BCD : à refli, ac anngF G4h34,. 1. h . k Nz reâo: et]: quoque T ang.
(a, 3 ,--- hem : EIGF. 8c hinc 7c E1: z FG.

:2 47:1. ’Porro quia, 0b AC: CE, ei’c ACq : u
CEq, &ACq-!--CEq:2 ACq: erit’ AEq:

P .34 1 8:: 2 ACq. Simili ratione EGq :2 EFq :.
.’tch.’4é. if 2 0qu Quare ° ACq (:- * AEq-4* EGq)

:02. ACq -i-z CDq. .Sed AGq : * ADq
v-l- DGq : ADq-I-BDIq. Ergo ADq -,.

’ fl-Bqu:zA..qu-l-2CDq. E. D.

9 51111011.,



                                                                     

LIBER Il. l I . :53: I
PROF; XI.4VPROBL.

. A A F Datam regain lineam AB
H ira fieare, vt reflangulum i

. fié tata AB cr ahan jè-
V gmento aequetur quadrant -

B G Areliquifegmemi. . . --
x Defcribatur- Y ex A87. 46- I. ’

Eguadratum ABDC, fece- ’
âurque 3 AC bifariam in E, 3- "- L,

ucatur EB, a: in roduâa
D K, V CBA fiat EF: * EB, ac der” si”

feribatur ex AF quadratum A FHG, ô: pro-
ducamr HG ad K. Dico AB ita feâam cire
inG, VtfitABXBG:AGq. I ’

Nain ê CFXFA-i-AEq :EFq:"C.f61-14c *
.EBq. SedEBq:9ABq4-AEq. Ergoâïiff’x’

CFXFA-I-AEq’:Aqu-i-AEq, à: ,
hinc ’ CFXFA: ABq. [am quia ’iAF: a?!
:FH,eritCFXFA:Rgl.FK. Efivero A 9’ ”
ABq: AD ( par confit.) Ergo Rgl. FIC -
.:-AD.’ Hinc ablato cpmmuni GC, erit
FG:GD. SedFGèflAGq, &obBD
:"ABeftGDzABXBG. ErgoAB ’
XBG:AGq; Q. E. D.- V A

D3. DPKOË



                                                                     

si; EVCLÏDIS ELEMEN T.
PROP. x11. THEOR.

.In triangulit amilyganii:
AB C quadratum lateri:
BC, filâtendenti: angulum
abtufiim A , main: (Il quam

. quadrata luterum-AC , AB,
C ’ D angulum aôtujùm A com-

Prebendentium, reâangula hammam fifi une
laterum C A , airai angulum obtufiim . in quad
produéïum perpehclieulari: BD eadit, 89’ refia

. AD extra intercepta aperpendimlari BDiad
angulum obtujùm. (Hoc’efl: BCq : CAq
-i-Aqu-I-2CAXAD.) . m

Nam A CDq.:CAq-i- ADqï-F’zCA

X. AD, ideoque, F CDq-i- DBq: CAq -i-
.ADq-I-DBq-i-zÇAXAD. SedCDq
4- DBq ’ :: CEq, 8: ADq 4- DBq : ABq.
Ergo CBq : CAq -I- ABq -l- 2 CA X AD.
"Q. E. p; .

PROP. -XIII;. THEOR..

B In trianguli: oxygonii: ABC
quadratum lateri: BC, filtren-
denti: angulum aezdum A ,
mina: c7? quam quadratala-

C D Aterum AC, AB eamprebenden-
tian: angùlum aeutum, reëlangulo bi: contenta
filé vno laterum eirea angulum aeutum CBA, in
quad perpendiculari: B D eadit, Cf reéîa A D

intm intercepta a perpendiculari ad angulum

r ’ ’ acutum x



                                                                     

’LIBER 11., . ,5
gaeutum. (Hoc eft: BCq 4-2. CA X AD :

CAq-FABq.) ’
NamËCAq-i-AquzCÀXAD-I-â-zzz-

CDq; .hinc° CAq-i-ADq 4- BUq :20- 2- Ix-
CAXADH-CDq-l-BDq. IamflAqufl”:
:ADq-I-vBDq, &BCq:CDq-l--BDq.
Ergo CAq-i- ABq : BCq -i- z CA X AD.

Q. E. D. ’ i .
* Sahel. Hinc demonfiratur, in amni parafie-

Iogrammo ABDC quadrata e animai: AD, se
aeqnalia fifi quadrati: Iaterum fimul fienta]. . Nm:

du&is perpendicularibus AE, BF, .efi ADq 2
gDCq-i-CAq-ii": DCXCEI,& BCq-F1 0C9. "c 1- v i
A le B q XDF:’CDq-i-BDq;

i Bit autemCDq:”ABq;n 13.03. .
8c qbâng. AEC 2° BFD ":934. l.

ac ACEZ’QBDF, ac AC". 10-1651: .
E C F D:’BD, en ouzan:Ç,Î9f°;.u
ergo BCq 4-1. DC X CE:ABq4-BDq. Que-’6’ 26. L A

re à ADq-FB.Cq*F’1 DCX CE: ABq 4-4,. 2. ax.
E521 -i- Dqu-ch-h. DCX CE, 8e ergo
l"ABq -I- BCq : ABq -i-’BDq 4- DCq "Fa, 3. en? l

CAq. QLE. D. A» q ,

D 4. z PROP.



                                                                     

56 .EVCLID. emmura. u.
PRbILXIv. PROBL.

G,

C « D
Data reâilinea A «qui: quadrant»: em- Z

fiituere. l » ’
u. 4;. 1. . Conflituatur’ reâilineo A aequale ’ pgr. ’ -

- reâangulum BD. Si igitur BE.:ED: crin
p. :9. def. BD quadratùm la defideratum. Sin minus:
i & 34’ ” erit alterutrum latus BE B ED,-8; tune pro-x
I I ducatur BE, donec EF : ’5’ ED, a: bifeé’ta 3

r3; Il BF in H defcribatur circulus interuallo HB
vel H F, a: producaruriDE in G. Dico fore

EGq : A. l
t 5., ,0 Nam iungatur HG: a: efl ’ BEXEF -I-
.15.def. 8: HEq : Hquë HGq. Sed 0b .ang. HEG"

".ffl’règs;;’re&um,’efl 9HGq :E Gq -I-HEq. Quaf

g, 47, ,1 ’re EGq -i-HEq:iBEXEF-j-HEq,
un v!- atque EGq :* BEX EF. Efl autem lob a
:253. EF :ED, 313x EF :Rg1.BD:*A.

r ’Ergo.EGq:iA. Q. E. D.
7EV-



                                                                     

.æmwfi. ;; in"
. E V CqLi’I DIS.-

ELEMENTORVM
LIBER in.

in:*a*****a.»**æai".æ*wrf

.. . h .’ inDEFINITIONES. -
. 4. Aequale: eireuli funt, quoçum diametrî
funt aequales, vel quorum quae ex centris,

funt aequales. -A. B 2. Reéîa lima AB cireu- v
Ium C. eantingere dicitur,
quae contingense circulum

.( in D) 5c produâa ipfum
mon fecat. - A *

3. Cireuli C, & E, tontiné
gerefifè dicuntur, qui con-
tingentes fe mutuo (iniF)
feinon» fecant.

4. In circula aequaliter
dijlare a centra G reflae
lineae HI, KL dicuntun,
quando a centré ad ipfas
perpendiculares CM, GN
lduâae funt aequales.

i ’5. Magi: autem diliare a centra dicitur
ca O P, in quam maior penp’endicufaris G Q.

a cadît. V .
D5 . 6. Se-



                                                                     

58 EVCLIDÎS ÈLEMENT.
6. Segmmtm ’circ’uli dt

figufa ACBA, quae fub re-
Céta [inca A6 ô: circuli cit;

cumferentia ABC compre-

henditur. -
7. Angulur fagmmti en:

ACD,»qui reflet linea AC ô:

circuli cucumferentia CID comprehenditur.

f 8. "1171314114: in figmento ACBA efi, quando
in circumferentîa ABC fçgmenti fumitur alià
quod punâum B, atque ab ipfo ad’terminos
A, C, lineae eius AC , quae bafis efl fegmentî,
reâae lineae BA, B C ducuntur, angulus AB C v
a duâis lineis B A, B C comprehenfus.

9. Quando autem comprehendenteà’angu-
111m A BC reâae lineae BA, BC intercipiunt
circumferentiam A D C: mi cirmngfirentiae
ADC infiflere angulm ABC .diçitur. .

10.. Seëlor tin-ah dt, quando
angulus EGF ad centrùm Ç
confliterit, figura GEFG conten-
ta mais lineis GE, GF angulum K

. B .. comprehendentibus, ô: circum-
ferential EF ab ,ipfis intercepta. B

. Il; Siptilia circulorum figmqnta fuma qùae
vangulos Icapiunt aequales: vel in quibus an-
gqli funt inter fe aequales.’ ’ * v

PROP.



                                                                     

LIBER- ut. ’ gy.
PROPOSITIO I. PROBL.

Dati circuli ACB centrum inuenire.
Ducarur in ipfo renfla

AB vtcunque, quae biface- h
tur ’ in D. A punâo D.,n;°,l 1,
ipfi AB ad reâos :5 duâa ,3. u. 1,

C DC producatur inBE, 8: bi- I
Afe’cetur CE in F. Dico,

punâum F centrum efTe ’
circuli ABC.

’ Si negâs: Centrum allo. G extra reâam
CE. - ( Nam in ca praeter F nullum ’Y eflè1’°’5- «rab

potefl: .) DucanturGA, GD, GB. Ergo -
GA 27GB, à: AD :SDB; latus veto? Conan
GD Commune: bine î ang. GDA :..- GDB.” 8- h

. . d f. .
Efl ergo ë ang. GDA métas, ideoque ” gap-E. I
gulo CDA aequalis. E. Aï). B 9- 9- 3!-

Corofl. Ex hoc perfiûcudm eB, fi in finale, n54
lima. CD redan: A8 bifariam à? 4d angula: "du: B B
ferai, circuli natrum cflè in fêtant: CD. l -

PROP. 11. THEOR. ,
Si in ciÆunzféfingià cir-

culi ABC duo quazliôet pimwY ’

fin A, B fumanturr qua;
1 coniungit refit; linon A8

î? Bintra circulum tadit. B
.Ü Si enim non: çadet extra, A B’

* vt AEB. , Sumatur B circulit- I- 3-
ülcentrum D; ô: ducantur reâae DA, DE,

. DFE.î



                                                                     

sa EVCLIDIS ELBMENIÏ,

, ’ D F E. Quoniam ergo D A
’ 11.15. der. 1. r. ”’ DE: erit ang. DAE :
Â; 5’ 1’ A DBE. Et quum trianguli

ADE lacus AE produétum, ’ I

DAE, ergo 8x an"g.DEB
B’DBE, a: DBB E DE.

Sed DB : * DF. Quare ’ DF ) DE. Quod’
fieri nequit, quia E extra circulum effe por

B ’ nitur. Similiter ofiendemus reâam- AB nec
’ in circumferentiam cadere. Ergo intus ca-

dat neceffe efl. Q. E. D.

AAfi BfiCin B: eritfiàng. DEBB

x?u ’ ’

y. I4. Il.
3.19. x.

PROF. III. THEOR.
C B Si in circula ABC refît:

-, linga CD par cantrum E
E . Jaffa "(Siam lineam AB

B non duflam par centrum,
F bifariam [scat in F: 39” ad

’ l B ’17) angulo: rafla: [am-"v
bit. Œodfi ad angulo: rafla: affin: AB leur:
Ü âifariam fimh’t.

.Ducantur EA, EB.
I a. 1;. def. 1. i. Hyp. Qubniam AF z FB, a: .E,A 2’

”’ 8* L EB, ô: latus EF Commune: efi * ang. AFE
g; ne; clef. r: RE E, 6c ergo 4 vterque reâus. E. D.
’--1°- in z. Hyp. Quoniam ang. AFE 1:7 BFE, 8c
15’ L EA: EB, &ergo Tang.EAF:EBF:efi
w 25- l- v AH: F8. Q. E. D.

* CorbL’. Hinc in amuï triangqu aequilanro Ù
afifi’di lima "au ab angulo vermis bifican: bnjin;

. . perpen-
î



                                                                     

LIIBER, in. v «a:
pefiendimlari: a]? bnjî; Ù contra perpendimlarîs
:45 angnlo mertiçi: bifimt bnjin; (j perpendicularis
417111150 media bafi: angulum ad verticem blfflat.

PROP. I-V. THEOR.

Si in zinc-nia A B c D d’une "me A c , B D

non duflæe par centrant fi- innicem fêtent in E:
. bifarinm non ficfbunt: I

Si enim fieri riotefl’,

D fit AE,:EC, ôz BE
:2 E D. Sumatur A? 9’ ’23- -

cehtrum circuliF, inn-
c gaturque F E. Erit er-

e .go 76 ang. F EA reâus,x-ze3- 33
nec mon ang; FEB reaus erit. Quare erir "W" m. m -
ang. FEA z. FEB. Q., E. A ". "’ 9. ne

!

ü . ÈROP. V. THEOR.

Sidua circuli ABC, CDH
fi: innicem firent in B, C:
non cri: ipjôrum idem cm-

Atrum.

- Nam fi fieri paroir, fit E commune ce’ni B e ’
k tram. Iungatur CE, 6c ducatur reflet EFH
vtcunque. Erit ergo *, in circulo ABC, EF
z E-C, à; in altero circulo, EH :EC’,
ideoqueEFzEI-I. Q. F. NIB. 6:9 a. -

ses; deÉ. r,

PROP.
t



                                                                     

a EVCLIDIS EL’EMÈNTw

PROP. V1. THEOR.
Si duo circuli ABC,

* CDE fifi intra canari):L

centrum non erit.
Si enim fieri.- potefi,

fit earum idem centrun;
. F. Iungatur CF, ôz du-

Bfifi lrom: v FB z FC  : FE. Q. E: A 8.

PROP. VIL .THEOR.
i Si in circuli ABCD diametro AD :11qu

«funfium F fimmtur , quad non fit ventru") cir-
"cnlz’, (T a!) ce F in zip-adam radant gouda»: ra"

fine [inane AFD,FB’, FC, PH: maxima quidam

prit F A , in qua centrum E,., reliqua vero F Dv
minima j alium»: autemjèmptr propinquior F B
ci F C, quae par, t’entrum , maior efl "motion
F C; duarquc tontum saquait: ab codem pun-
élo F in cirçulum radant ex vinique par" Ini-

nimae F1). .   ’
l B I. Innganmr EB, E C,

ban .CEH. Et quiai FE-l-
.315 defl EB)FB,aCFE-FEB.’&’2.a;.’ : ÇFA; cric FA ) a,
u- 14- 8X. F B. Rurfus quia EB

’ ’ z BC, ôz EF latus com;
I . - F mune, (a; ang. BEF)9.24m . D Grenat? F1» FC,
Eadem ratione 8:" F C BF H. A Rurfus quia

PH

gant in C: ipfôrum idem.

camr vtcunque CF E B;

;-...-g. s



                                                                     

LIBER’ m. »- ,6,

ÎFH-l-FE)’EH,&ED:EH:eflFH
-Æ-.-FE:o ” ED, ac ergo PH D 9FD. Maxi-S. s. a.
maergoefi’FA,minimaFD,ôzFBDFC .-
BFH. Q.-E. D. . r

2. Fiat r ang.. DEG :DEH, 6c ducaturz. 93. 1.
F G; 8c quum praeterea EG :i EH, ô: com-
munis EF: erit ’ FG z FH. Oninis autem w 4- t.
alia vt F K au: maior aut minor erit A, quam h P" Pan
F G. - Ergoduae tantum aequaleç FH,.F G un. l.
in circulpm carient. Q. E, D. .

.CPROPÏ VUIII. THEOR. e v .
I D c . Si extra cirèulum

 . ABC cliquai panât»):
D filmait", arque ab
:0 ad circulons daron-r»
tur quaèdam reflue la;
une, quorum, and DA
Fer :mtrun’z M tran-
jèat, reliquat: mm DE,
DF,-ottunque: earum
quidam, quae incanta;
uam. circumferentiam
radant, - maxima (Æ
DA, que: pian centrant

’ ltranfit, aliarugn amerri
’ DE, DF, DC femper propinquior ci DA , qua:
par centrum, main a]! "motion, earum ocra,

une in tonnexam circugnfèrontiam cadran, mi-
nima ejl DH , quae intèr punéïum D 65’ dia-z
Metrum’H A interiicitur, alium»: me». BD K";

’ ’ ’ ’ "DL,



                                                                     

r 64. EVCLIDIS ÉLÉMENT.
BD- ’ DL,DGjèinper quae

v Ptopinquior-minimae D
H minor efl remotiore ,-
duaegue tantum aequa-
le: a Punéîo D in cir-

culum radant ex vira-
N queporteminimoe DH.

, 1. Iungantur .M E,
MF,*VMC, MG, ML,
M K. Et quiaiP DM
-’r- MED DE, arque
DMei-ME: v DA:

. 4 f cit DA DÎDE. Rur-
h fus quia ME z: MF, à: communis MD, ô:

ang. DME ) DMF: refi’DE D’ DF. Simi-
liter DF o DG. - Maxima ergo efl DA, 5l

4 huic propinquior remotiore femper maïor-

Q. E. t D . ,’2. Quia MK -l- DK DHMD, ô: MK z
MH: efl: DK )* DH, vel DH( DK. Por-
r’o «quum e DK -i-’KM eDL 4- LM, a: KM

z LM: cit DK (DL. Eadem ratiche DL-
( DG. Minima ergo en: DH, ô: huiopro-
pinquior remotiore minor. E. D. ,
’ 3. Ponatur’ ang. BMD z KMD ;’ à: quia

KM à BM, ac communis DM:’efi ’ DK r;
DB. Et omnisalia vt DN in circulum cariens

,f u.’ par fardant: .maior efl: aut miner", quam. DB veI
un?” DK. Quare duae tantum reâae DK, DE

aequalesqexD in cirçulum caduiit. Q. E. i

. PR 0 P.



                                                                     

"(LIBER 111. - V ,6;
PROP. 1X. THEOR.

.4 q . i Si intra circulum ABC
B C fimatur alignai punifnm

F I D, atque ab eo in cireu-
1 [nm adent plurer, quam

dune reflue lineae DA,
. 28 , D C aeqiâalerz pour

nm D, no umitur,
cri: ventru": eireuli. V

.K

- Iungàntur enim AB, BC , ôz bifecentur in E,
F, 6: iunâae DE, DF ad K, H, L, G produ-
cantur. ’Quia ergo AE z: EB, ED S: ED,
ê: bafis AD z: BD: efi 9 ang. AED z: BEDAI-I 8. 1.. ’
Ergo KH ipfam AB bifariam 6: ad angulos ire- K
&os 76 fecat, ô: ergo "4’ in KH centrum circuliaew- dèf- I
eft. Eadèm ratiche 61 in LG’ efi centrumq” °9*’ L 3

circuli AB C. Nullum autem puné’tum prae- ,
l ter D commune habent B refiae LH , LG."’ ’9’ m

Ergo D cit centrum circuli ABC. "q Q. E. D:

. ’ a Aliter. . v t. Si D non fit centrum-cireulî ABC: mon.
i lud I. Ducatur retira HID K. Exit ergo DCa. 7. g.

p DB. même: DB A. Q. E. A. 9- bye-
PROP. x. THEOR. v

A a Circulu: eirtulum in
4;; * B pluribu: quam dauba:

È]?! panai: ne» fient.

. .. ’0 v Sî enim fieri potefi,
F H circuius AIE C cirai-

C lum BEFfecet in pun-
. ’. Ë - au:



                                                                     

ça EVCLIDIS ELEMENT.
A I &isB,I-I,’G. Iunâae

n 7- 1°. L A G BG, BH bifeétae fint’Y in
K, L punâis, a quibus

E ipfis BG, BH ad reéios .

0 anguios duâae fint AK
. F OC, ELOM. Erit en3. Cm". 3; O go 3 in vtraque AC,

EM centrum circuli ABC, idedque O erit
a. s. a. ,Q centrum circuli’ABC. Eadem ratione O cit

centrum circuli BEF. Q. F. N à

Afin-r. .
a. 1.93. Circuii ABC èentrum fumatur 3, quod
a. :5. def. Lfit 0. Iungmltur 0 G, O B, 0H, quae 0 ae-
9 a 23° quales erunt, Erit ergo O quoque centruma

. circuli .BEF. F. N*.
f

PROP. XI. THEOR.
A I Si duo circuli ABC, ADE
I Gfifè intu: ’eontingant, Cf fu-

montur centra effort"): F, H ;
recrû; lima ipfbrum centra t
coniungen: produéîa in riren-

[arum contaffumA cadet.

C Si negas: fint centra F, H
in alia re&a F DG, quae non cadat in conta-

” 3°. ’- &um A. lungantur AF, AH. Erit ergo ’
13.3. LAH 4-141: e AF vel FG, a. progndekn AH
,4. x4; ax. SHG. Sed AHA z HD. Ergo HD D44

H G. Q. F. N. A

vu ’ A h , ".- . .
M
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PROP. XII. THEOR.
I .Si duo circulil E ABC, ADE fifi

extra contingent in
A: rafla [inca ipfir

Brume tentrd cori-
iungen: par ton-

- " targum tranftôit.
Si enim centraF ô: G efl’ent’in alia refit:

FCDG’per contaâum A non tranfeunte; iun- L

ais AF, .AG, foret, 0b FC:’.FA, à GDv. a; «kilt.
:AG, totaFG)FA-i-AG. E.A.:5.5’ "da i

PROP. XIII. THEOR.
z Circulue tireu- ’hem non . contingit

in pluriôur parfit?
que»: une, fine in-

tur, fine extra me
lingot.

DD- x. Si enim fieri
w pareil, contingatcirculum ABDC

circulus BEDF

a v. intus in» duobu;punôtis B, D. Sumantur- centra hornm circu- t
lorum’ H, G, ô: iungatur HG, quae produ-., 1. 3,,
fia " in punâa B a: D cadet. Sed quia BHC’I’. Il î h

: HD. erit me v GD, ôz apotiori me: à; ,1"
GD, en vero e (me: GD. Q. E. A. l a

, a. Si fieri potefi’, ’contingat cirçulus ACK
circulum ABC in duobus punais A, C extra.

- i 3 * L E2 Iunga- V

B

r



                                                                     

. 63 i EVCLIDIS ELEMENT.
r. 2. 3. Iungatur AC, quae ”’ intra vtrumque circu-

lum cadet. Sed quia circulus AKC circulum -
ABCAextra" contingit: méta nitra circulum. hy .

3 [A K C duéia extra circulum A B C F cadet.2.. fiai;
Ergo AC fimui intra. se extra cirèulum’AKC .
cadet.’ Q. A.

i mon. xrv. THEOR..
In circula ABDC augurale:

t B D reflue finette AB, CD neque-
’ liter déliant u rentra E. Et

quae AB, CD daguait" d’i-

jlunt a rentra E, inter
A flaquai". Q r

. v Ex centro E ad reâas A B,
I x. 12.1. A 1 CD demittanrur i6 perpendi-
’ culares EF, EH, oz iungantur EA, EÇ.

4.3.3. . i. Quia ergo KAinABzierit âhAB:
’. ’ AF. Eadem rationeâCD-TJ-HC. thuia*

ou 7. 2x. AH :CD: cri: "API HC. Deindeiquia
à: Ëâi’od4eâi:AE’:ziEC’ & mm: ÂAÉq z EGq: erit Y

1. aux. EF r: EH. Reoiae ergo AB, CD a centra
3- 32W 3E f aequalîter diflant. Q. E. D. -’
1.4. def.

i a 2. Quia * EF :EH, 8: hinc EFq r. EHq:
-& praeterea EFq.-i-- AFq :7 EHq a4- Cqu;

. . erit AFq L: 3 CHq, 6: hinc AF :79 CH,
.ê.6.u:. &Anzëon, Q. E. D. ’

a PRoPÏ

AFq-FEFq:Hani-EHq. 5.3.1qu .
7- 47. L ErgosEFq idquuep I
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PROP. XV. THEOR.

’ i k i In circula maxima
M A i B gade»: ejl diameter A

a ’- , aliarum une fem-
l Par propinquicr B C

centra E maior ejl re-
rnotiore PH.

’ Ducantur azcentro a
rad BC, FH perpen-
diculares EG, EKi à: . . q

N C ’ erit EK D" EG. Po-n- s. def. 3-
4 . .D - natur EquEG, ô:per L ipfi EK perpendicularis 9 ducatur9’ "- h
MLN, a: iungantur EM, EN, EF. EH. Quo-’
niamiEL : EG, erit’ MN z BC. Quia” W 3’
ME: AE, 81 NE z ED: erit * MEr-I- EN m 2’ .ax’
: AD. Sed ME 4- EN D A MN. ’Ergo’h m 1’
ADD F MN. 8: AD D BC. Deinde quine. I4- W
ME 1:: FE, ô: NE a: HE, ang. veto MEN
) FEH: erit l”bafis MN ) PH, ergo 8: BCV- 94- î. ’
o F PH. Maxima ergo ef’t AD, 6: BC ma-

ior quam FH. E. D. l .
PROP. XVI. THEOR.

F i . Reéïa EA diametra AB
circuli ABC ad rafla: an-
gulor ab 1 extremitatek A
dufla eadit extra tirera-l

Blum. Et in boum," qui in-
’ terraéîam lineamAEÂÏ

eircumferençiam interii-
eitur, airera rafla lima

,E 3 M



                                                                     

7o EVCLIiDIS ELEMENT.
non cadet. Etjegnieircu-
h’ angulm C A B maiorr a]!

quam? angqu reflilineo
arum, reliquu: autem C
A E minor.

1. Si fieri’potefl, cadat

reëta EA intus, ô: fecet

’ - circulum in G. Ex "cen-
tro ducatur D G. oniam DA z ,

Î f7: L erit ang. A GD z 5 ggD :: reâo.
’ ’ A °. Similiter ofiendirur, EA nec in circum-

ferentiam cadere poire. Ergo extra circulum

çadet.’ E. D. v
2.. Si fieri potefl, cadat reâa FA inter EA,

&pcircumferentiam AC. A centre D ad AF
I, Io ad. l ducatur perpendicularis DH. I Et quoniam
n; & yang. AHD reé’rus ï efl, . à: ang. DAHiïeâo

aux. DAE minor: erit ang. DAH ( a AHD, ô:
:0; ergo HD g f AD. Sed AD: DC: ergo
’9” HDeDc. Q. E. A".

3. Si quis angulus reâilineus acarus vt FAB
maior effet angulo femicircuii CAB, vel ali-
quis angulus vt F AE minor angulochE:
reâa F A caderet inter perpendicularem EA,
ô: circumferentiam’ AC. Q. F. N.

V’ d’5 3? Carol Hine, o relia linea , quae ad rafla: angulo:
3’3’ duritur diamatro circuli ab extremitate aiufdam,’

tirailla); rougît, (7 quidam in enim purifia. .

Paon
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PROP. XVII. PROBL.

A data punëfo A
"En": lineam date.
11,, quae datant cir-
culum BCD 60min.
gat.

A Sumatur centrum . 
9 circuli E, 6c iun- o. v. 3.
gatnr A DE, ô: cen-  .
tro E interuallo EA

defcribatur circulus AHF, ô: a punâo D ipfi
AE ad angulos reétos’ ducatu; D F. Iun- I
ganta; ,EBF, ac AB, quae circulum continget.
-Nam EA:EF, &EB :ED, à: com-7

munem àngulum AEB continent. Ergo x ang. x. 4. 1.
,EBA z FDE : reâo. Ergo 4’ AB cirçuJ- m’- n54-

lum BDC mugit. E. F. " .
PROP. XVIII. THEOR.

 B C G A Sireêîa linoaAB tif-
culum CDE tontingat ; a.
tantra F autem ad contas
&um C refît; lima FC
(futflui’: en ptrpmdièu-

Iari: erit tangenti AB.

- Si enim non fi: ita: du- . *
camr ex F ad A B ’ perpendicularis F D G. ".13. 1.
Quia ergo F GC reéîus ef’c, erit ” ang. GCFÆ 17.- h ’

miner reâo, quare 8: FG ( le FC. Sed FDB’ m l a:

( , . X.:FC:ergoFG(FD. E.A’V. 72941364. ’ 
E4. PROP.



                                                                     

7; « EVCLIDLS ELEMENT;
’ l .PROP. XIX. THEOR.

Si rafla Enta DE cir-
  adam ABC cantingat, a

contaéïu autem C refit? *
’ [inca ÇA ducatur ad an-

D C E I gala: rafla: tangemi
DE: centrum circuli erit in eadcm CA.

- Si enim non: fit Centrum in alia rafla CF.
3- m 3: Erit ergo 3 F CE reé’tus. Bit autem ô: .A CE
312?; reâus a Q. E. AC.

I

r"A I’ÆE
’ i3 a cl j D C DE- In circula A B C angulm BEC , qui ad rem.

hum E , duplur qfl n’a: B A C, qui ad circum-
ferentiam ; quando circumferentiam candem

- ’BC Imam pro 6afi. .

i lGal; t. Si E cadi: in AC. Quonîam EA z
1.5. r. EB: erit ang. BAC :2” ABE, ideoque zBAC "
9-32. n :BAC-d-ABE. ’ sedang.BEc..-.SBAC

-l-ABE. ErgoBEszBAC. E. D.
l Ca]: z. Si E intra ang. BA C cadit. Iunga-

,, au. tu: AED: ô: erit BEDze BAD, &DEC
tata. :2DAC; quare ang.’ BEC 2* z BAC.

Q. E. D. ’

I



                                                                     

DLIBER F111. l 7;
Cafl3. Si. E extra ang. BAC Cadit: (Emili-

ter oflenditur, efl’e ang. BEC : A: BAC.*’ 3d a . Ï

QI En .Do ’ o L s

PROP. XXI. THEOR.

Angali BAD, .BED
in codant circulifigmmto
BAED fiant interjè ae-

’Fqualx.

’ CajÏII. Si fegmentum

BAED ,fit femicîrculo
D mains: fumatur P cit-enlia. a. 3.

, centrum C, 8: iungantur
o CB, CD. Quia ergo ang.,EAD z V à BCD;». au. 3.

à; ang: BED : ’ à BCD: erit: ang. BADË- Z- "-

:kBED. D. , ’
.* Ca]: 2. Si fegmentum BA.

A 4- ED fémicirculo mains non
’.« fit: iun atur A E. Et quia

fegmentgumA’BDE femicir-
culo mains erit: par qui l.
erit angul. ABEzADE. .
Sed ô: ang. BFA : ’ EF D. °. 3- a.

Subtraûis ergo his angulis ab aequalibus ’r in sa -
fiimmis angulorum in triangulis ABF , ED F:
remanebit Bang. EAD S BED- En D-

E5.   mon
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i PROP. XXII. THEOR...’
D o Œadrilaterarum A D C B,

quae rire-111i: infiribuntur ,
Canguli opîqflfi A D C ; A B C

tu refit) aequaler.

, , , î Iungantuç AC,YBD. Quo-
A I ., niamîantr. CAB:CDB,
A , B ô: ang: ACB: ADB? agit ’

àng. CAB -i- ACB à: ADC. Sed ang. CAB.

P. 21. 3.

f. 2. il

’ à 1531- L --l--lACB-i--.ABC : ” 2 mais. Ergo ang.
A D C --I- A B C :2 mais. Similiteroflendi-
tur,  ang. DAB -I- DCB z. 2. reétis. E D.

PROP. XXIII. JTHEOR.
q A Super aadem "fia linga

» duo circulorum figmenta fi-
milia inaequalia ex ca-dem par" non conflitucn- ’

A . » v Bi tur. I a .I Si enimAfieri poèefi, fiat fuper refla AB
duo fegmenta circulorum ACB, AD B inac-

V qualia- fed fimilia ex eadem parte conflituta.
w le. dei: 3[Ducatnr ADC; sa iungantur CB, DB. Erit
o. .6. l." ergo B ang. ADB z ACB. Q.- E. A 9.

PROP. XXIV. THEOR.
, . Super aequalibu: refit]- fixai: .AB , CD fi-

milia circulai-am figmmta ABE, CDF jam:

i ter fi aegualfa. B a
Ponatur enim fegmentum A B Ein fegmen-

mm CDF fic, vt A in C a: AB in CD cadat.

. B ’ I ï, Î Et
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; A B C Di Et quia AB z CD, punâum B cadet in D. a ,
Iam fi circumferentia ’AEB non congrueret
circumferentiae CFD:’ au: eXtra banc cade;
ret, aut eam fecaret, veluti C G HD. Atqui
fi circumferentia AEB extra vel intra fegmen-
mm CDF caderet: foret .fegmentum ABE
fegmento CDF màius minusue, à: eidem fi; .
mile. Quod fieri nequit 76. Si circumferen-x. :3. 3.
tia AEB caderet in CGHD: duo circuli fe
in pluribus quam duobus punais C, H, D fe-
carent; quod etiam abfurdum efi 4’. .Quum «p. le. 3.
ergo ’citcumferentia AE B nec extra circum-
ferentiam CF D cadat,- nec eam fecet: ,îpfi
congruat necefTe efl. CongruentCIergo tota’

* fegmentaABE, CDF, égal-un: proinde ae-
qualia. ’ Q. E. D. -

PROP. XXV. PROBL.

on B B B a g
A Æ)* EXAxD CADO «Data circuÏi figmento’ .ABC dLfi-riâere cir-

culum, min: (Il jegmmtum.

A Secetur



                                                                     

l. 10. l.
a. Il. I.

p. 23. x.

y. 6. I.
’ a. confit.

l. 9. 3-

a. a. x.

" 76 EVCLIDIS ELEMENT. k

B .BDLA7133 m
v E   A ’ C A D C
Secetur ” AC bifarîam in D, &jpfi ex D

, ad reâos ducatur fi DE, 8c iungarur AB. En
fi ang. "ABDzBAD: erit D centrum circuli,
cuius efl iègmentum ACB. Sin angn ABD,
maior vel miner angqu BAD. fiat; A angul.
BAE :A BDC; à: erit E. centrum circuli, in
terualloEA, vel EB , vel EC defcribendi. V

Caj.l. Nam fi ang. ABD : EAD: erit
AD:”DB. SedôzADzDCs. Quare

’ D’erit centrum cifculi complendi A. E. F.
Simul paru, bai: in fifi; figmmtum ACB cf:

femicircalum. " 4 V . j
A CajÎ 2. Si ang. BAIE aequalîs cit Confitu-
tus ang. ABD: erit itemm V EB z EA. Sed
0b EAD : 3 DC, &ang’ulos ad D aequales,
cit etiam EA (:EC. Ergo5 ciiculi complen-
di centrum erit E. E. F. Conflat’fimul, fi
ang. ABD ) BAD, fl’gmmtum A C B fimi-
cirtulo minai 4:02, quoniam centrum E extra
cadit; «39’ fi ang. ABD ( BAD,]Z’gmemum A
AC B maiur fifi! fimm’rrulo, quanta»: centrum

E filtra cadit. - . ’ t ’

PROP.
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PROP. XXVLTHEOR.

In aequalibu; circuli: AB C, DEF -, anguli
aequaln aequaliéu: infiflunt tircuny’ermtiir
BIC, ELKF, [me ad centra, (vt B GC, EHF) l
[me ad circumfermtia: (v: BAC, EDF ) 1’

irfiflant. l h[ungànrur enim BC, EF. Quia circuli
A BC, EDF aequales funt: erun: ô; quae ex
centris aeqüales , îd eft, G B : HE, CC :- -
PIF. Et quia pràeterea ang. BGC z EHF: A
erit BC : "EF. Et quonîam ang. BAC :1 4h b x
EDF à fègmentum BCA fimile efl fegmenas. n. def. 3.
toi EFD. Ergo ’ fegm. BCA z fegm. EFD.’- 4 3-

Totus autem cireulus ABG 2* circule D E F. .
Ergo * fegm. BCI Ï: fegm. EFK, ideoqueL 3- 09
circumferentia BIC : EKF. E. D.

.PROP. XXVII. THEOR.

E Ë
In aequalièzù circuli: A B C, D EF , anguli,

T Supple, «Mimi. x .1

B * qui



                                                                     

A.

(a. 26. 3.
y. 9. 3X.
s. 20. 3. 8:8; hinc etianiâ ang. BAC z EDF. E. D.

a9???

23. I.

7, ax.

4. 1.
18. g.

»4

.78 EVCLIDIS ELEMENT.

Be Equi aequalibm i1y’ijiunt cirmmferentiir BC, EF,
flint interfe aequalia flua ad contra, (vti BGC,
E H F ) flue ad circumferentia: ( vti BAC,
EDF) 1- infiflant.

Si enim non firang. BGC : EHF: alteruw
ter veluti BGC maior erit. Fiat ang. BGK
: A EHF : à: erit P BK z EF : BC. Quod
fieri ’ naquit. Eft ergo ang. B GC z EHF,

*. Scbolium. I

I Linea refila EF, quae du-
â’a ex A media purifia cir-

raéîae [inane B C , quae peti-

. pluvian. filant fiibtmdit.
Duc e centra D ad conrn&um A reflam DGA,

8c Conneâe DE, DG. Latus DG commune eût,
8; DBSDC, arque ang. BDA :°ADC, et)”
pèripherias B A, AC aequales. Ergo gang. B GD

, ,3, 1.. &ï-î’CGD, 8c proinde vterqne refilas en. Sed in-
Io. nx. terni angqli EAD, FAD etiam r mai funt. Ergo

EF. BC parallelae ’funt. Q. E. D.

. f iSupple, cawituh’.

PROP. ’

1

cumfirentiae dizain: BAC l
circulum tangit, parallala efl ’
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g PROP. XXVIII.’ THEOR.

A . A D

B CE F’
G II AIn aequalibm’ circuli: ABC , DEF, arquait:

rafla: [incas B C , E F circumfierentiar aequalz: ,
anfarunt, maia’rem quidam BAC maigri EDF,

minorent vera B G C minori E H F. ’
, Sumantur Centra K, L , 5l iungantur K B, .

KC, LE, LF. ’ Quoniam circuli aequaies
film: erit KB z LE, 8a KG z LF. Bafis ve-
ro BDC :EF: ergo ang. BKC z ” ELF, &u,3.1,
hinc 4’ B G C :- EH F. Sed ô: tome circum- q». :6. 3.

ferentiae aequales funt. Ego a: reliquae
BA C, EDF aequantur. Q. E. D. "

PROP. XXIX. THEOR. ,
In aequalian circuli: AB C , DEF, traqua-fig- propof.

la circumfircntia: B G C , E H F aequaln re- Pneced-
flac lima: B C, E F fuétendunt. A

Quoniam B G C z E H F: duâîs e centris
KB, KC, LE, LF, erit 26 ang. BKC z ELF.» 27, 3,
Praeterea, quia circuli aequales ponuntur, ei’ç
KB 2:: LE, ô: KC z LF. Ergo ’4’ BC z EF. EP- 4- Io

Q. E. D. .” * Nota. Haec 8: très praecedenres intellîgan-

fur etiam de codem circule.PRÔR
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. PROP. XXX. PROBL.
B . Datant circumfèrentiam

, A B C bzfariam fiaare. - 4
Æ Duc AC, quam bifeca in

D. Ex D duc DgB perpen- 1
A D C dicularem in AC. Dico, ’

g fore AB z BC. Iungantur enim AB, BC.
Et quia AD : DG, 6: latus DB commune,

a. Io.def. 1.6z ang. ADB r; " BDC: erit * AB r: BC, ô:
’*’ 4l 1’ ergo 13 circumferentia AB : circumf. BC,

p. 28. 3- - . . . * ..quomam Vtraque femrcu-culo minot eflz. Q.
E. F. ’

PROP. XXXI. THEOR.

F , » In circula ABCD linga;
I D Il" BAC, qui in famicircula,

A f» reflux, en; quivera ABC in
maiari figmento, minar çfi

A relia; Üqui ADC in nul
nari, maiar rafla. Et inju-
per angulu: mainrir figuren-
îi rafla maiar efi; minari:
ocra fagmenti anguhu rafla

g nanar. -. -41. Ex centra E ducatur EA , ô: BAiprodui
a. fui, A carat: in F. Quoniam BE: EA: erit 7 ang.

v BAE z ABC. Rurfus quia EA r: EC: eritV A
il 1. m. ang. BCA z GAE. Ergo 3 ang. BAC:
” 3” ” ABC 4- BCA. Ba autem a. ang. FAC 2:;

ABC 4* BCA. Ergo ang. .BAC 2 FAC.
F 5- 16. dei. bErgoiang. BAC e raflas cit. E. v

- , ’ 2. Quo-



                                                                     

iman m. ’ et
2. Quonîam " ang. ABC 453A C ( z re- q. ,7. b

ais, 6: BAC :1 reflo: erit 9 ang. ABC (s. 5. un

rafla. Q.- E. D. - » .
3. Quum’quadrilaterum ABC D in circula

habeat A angulos oppofitos ABC ô: ADC 2. re-c. un. 3.
ais aequaies ; ABC vero minorfit mac. re-
liunS ’ ADC me. reâo erit. E. D.»

.4. Quia angulus reâilineus BAC reflua efl: ’
i pater, angulum a circumferentia CBAôz re-

nfla AC comprehenfum maiorem refit) efTe.
Rurfus quia F AC reâus cit: parer, angulum
minorais. fegmenti DAC minorem cil": refila.

Q; E. D.- F * "
Corollar. Hinc manifefiurn en. quad fi aux: au»

gala: trianguli dauba: reliquis aequalirfit, (li "au.

1P.Sk’balia.

Q E 1.111 triangula reëïangula 8A
K ” m’a C fi bypotenufiz BC bificmcr in

D: airaulm, interualla DE de.
,firiptug. par A niant tranjîbita

Si enim non tarifent pet à:
v: BEC: m’a. DA, quae circule occûrrat ad I .
(incanta: EB,AEC. Erit ergofangulus BEC in... a.
femicirculo reflua, 8: proinde Aang. BAC Laequa- ’- 10- Il. "

lis. Q. F. N8 . a A P. "J-2. Si qui: angula: in figmenta circuli reflux
fagmenmm fimiciraulu: (fi. Si mm obtufur. efl, afg-
’nlentum minus: finacutut, ’figmcntum malus gy) fi.

micirmla. iSi enimlnegas: anghlus in: mimis non .
erit, quantus ponebarur. A r v

F PROP.
Y



                                                                     

".3. EVCLIDIS A ÉLÉMENT.

PROP. XXXII. THEORr
E . . Si rafla [inca AB tireu-

’ lum CDEF cantingat, a can-
taéÎu F autem ducatur rafla

lima FD, circulum firman:
anguli DFB, VDFA, que:
haec cum tantingéntc fuit,

I aequaln erunt in, in ai-
temi: circuli figmcnti! can-

.A F7 Bliflunt,DEF.DCF.
Ducatur enim ipfi AB ad reâos angulos

F E; iungatur ED, ô: fi1mr0 quouis panât) C
in circumferentia DF, iunganrur CD, CF.

uoniam igirur ’.in F E centrum circuli cit;
2.132.333 ,,EDF efi angulus 5 in femicirculo, ôz pruin-
& 7-defi a.» de °v reflue. Hinc 35g. EFD -i-DDEF r: T

:3323; "radio. - Sed &ang. EF B z: reâo. Quare "C
g. 1.8:; nx.àhg. DFB 2 DEF. Deinde quoniam DFA
h 13- l- lei-EFB: Ï 2 reé’tis :1 DCF DEF:
3-3,; erit ang. DFA ..-:. v DCF. Q. E. D.

"f I - g monxxxnmnonn

" a. "E "E- r a
[ACABSagan data rafla lima AB dafiriôere [En

gmeiztmn circuli, quad rapiat angulum, data
angula refiilineo C arqualam.

’Caf il.



                                                                     

LIBER m. a;
Ca]: t; Si dans angulus C fit rediras (fig. 1.):

bifeca AB in D , a: fuper AB centro D inter-
, uallo D A vel DE defcribe fegmentum circuli

AEB, quad capier 4’ anguium reC’tum, qui 26:. 3L 3-

V data C aequalis erit. Q. E. F. ’ m g
, Ca]: z. Si dams angulus C fit acumS(fig.:.)

vel obtufus (fig.;.): fac ang. BAF: C, a: ex
. A excita fuper AF perpendicularem AG;

biIèca AB in D, 6c par D duc DHipfi AB
ad refîtes angulos; centro H interuallo HA

A . defcri ri circuli fegmenrum AEB erit id,
quad defcribendum erar.

.v .Nam, iunâa HB, quia ADzDB, DH
communis, 8: ang.ADHI z K HDB: erit ’ .
AH :2 ’4’ H3 ,, 8c ergo circulus centre H pet à. 4.. r. *

h A defcripms tranfibir etiam pet B. Et quo-
« niam AF circulum 9 mugit, AB vero fecat:

eritanguius in fegmento AEB z: ’° ang. BAF 2*; î 3’

:1: C. Q. E. F. . i J
mon xxxrv. mon.

A data circula ABC
figmentam Iaôfiindere ,
quad capiar angulum, da-
ta unguis flamme D al-
quidam.

B .Ducatur la refila BF, circulum rangeras in (a ma
-B, 8: ad punâum B fiat 7.ang’. CEP: D17133sl.
ifegmenrum BAC Capiec angulum 3, angulo a. 32.3. ’

CBF,lvel date D aequalem. E. F. ’
’ F a. PROP.

u



                                                                     

9’84; EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP.KXXX.V. THEOR.

. - * Si in ’rircula Ai L i A Ï BCD dune reflue
lima: AC, BD-fi’fi

k mutuafice’n’ty: ne. 7

. B .B gr D Efangulum flafl-i ’ , C . .C gm’antir vniurAE,
. EC romprabenfum- V 4 D w 4.4.4.1. au: a,

V ’ V d [a alterna, U v Âî Æmnngmz, ED
, .1 - B C R r. comprebcnditun.

Ca]: I. Si AC, BD per centrum E tranf-
’cunt: manifefium efl, quum AE, EB, DE.

1.36. 1.- EC aequales fint, efTe’ AE XEC z i BE

XED. E. D. , a a* Cafi 2. Si alterutra AC per centrum F
irraçnfir, à; alteram BD ad angulos reéios fec’at

” in E: iungatur FD.. En ê AE xEC 4- FEq
.3. 3.. :FquFDq. Sed quia à BE:ED,

ideoque B E X E D z ED q: efl quoque BE
fille;- I-axx En 4- 1:15.1: 9 FDq. Ergoi AF.:x
’ ’ 3’ iEC z 3E x51) vel BD q. -

A * 6111:3. Si alterutra AC Ïpèr centrumlF
quîdem tranfir, Ièd-alteram BD non ad reflex
fecat: ex F in BD ducarur par endicularis

.FG. Efi ergo ’f BG z GD, ô: BE X ED
i -l- EGq r. EGq. Iungatur FB, ô: addito

communi FGq, eritBEX BD -i-- EGq 4-
1?qu9 FBq. Sed EGq-i-Fqu9
FEqu Ergo BEX ED -l- FEq ’: FB’q z:

I i 1- , FCq.
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LIBER In. * 3,-
FCq. Efi-veroôcAEXEC-iv-Fquë
FCq. Ergo X AE X EC z, BE X ED.’

Q. E. D. ’. r -  Cafi 4.8i neùtra pet èentrum F tganfit:
iungunturFE, F8, FC, ô: èx F.in AC, BD,
demittamur perpendiculaires F H, FG. Ofien-
dirur, yti antea, BE X ED 4- FEq : FBq,

’ X EC-i- FEq: FCq. lift vero
 FquFÇq. Ergo XAEXEC:BEX
ED.’ Q. E. D.

PROP. XXXVÎ. THEOR.  

A   ’ 6X

, B. Si nard circulum A BC aliquod pmiflum D
famatur, 8’ ab sa in circulum cadmztIduqc m:-
fiaeIhneaa, quqrum airera D A circulum fècct
in C,.A, altera Dchro contingat .’ raflangulum-
qnmprtbeflfm fié tout fèmnte D A, Cf acte:
riot? egmmta DCI, inter: punéï’um D. Ü con-

-uexam cirçumferentiam, aulnaie erit ei, quad
a contingente D B fit, qhadrqto.
, Cafi l. Si DA tranfit par centi’um E ci;-
culi: iungatur EB, 8.; ang. E BD erit * reâusox- l8. 3.

. Sed A AI) XDC-k CEq z DEq,  a: a 1)qu 2;;  
-l- HEq z DEq. Ergo AD X DG -I- CEq
: DBq 4- BEq. Ergo, quum CEq :BEq, *
ADXDCzDBq. Q. E.D.  

’ I F 3 l . Ca]: v2.



                                                                     

. se EVCLIDIS ELEMENT.  g

a l Ain XX 01v.e- 13’ D Be Un]: z. Si DA non tranfit per centi’um E ’

eîn AD ex E duçatur perpendicularis. EF,
 iunganturque EB, EC, E Ergo quum 4

:333; AC bifecta ’ fit in F, erit DC 4-
": 4.7.1, Fçq;A FDq. Commune adda ur FEq:

’ entAlJXDC-FPEquDqu SedôzDBq-Æ-EBq-zs’DEq, a: ÔEqàEBq:

e Ergo ADXDC :DBq. Q. E.4D.

* Schalia.

r. Si a pun&o quouis A ex-
A m circulum aflümto , plates

’ nase lineae AB, AD cit-eu.
lum femmes ducantur: re&anv
gula comprehenfa fub taris li-
neis AB , AD, 8c pauibus ex-
ternis AF , A G inter fe fun:
aequalia. Nam fi ducatur tan-
gens AC: erit BA X AF’:g
A Cq z 5 DA x A G.

a. Conflat etiam, duas refis:
B A E, AC. ab codem pun&o A

- flaflas, quae circulum tangent, inter fe aequales
elfe. Nam fi ducatur AB feçans circulum: erit

j AquênAXAF :iAcq.  3..Perfpîcuum quoque efi, abjeodempunâo A
extra circulum arum, duciltantum poire du»
lineis pétas AE,*AC,’ quaeQeirculum tangua

un



                                                                     

, LIBER m. ’ n 37 K ,
Nam mais AG rangera diluant, erit A6 V2” 3’ m’a, .

matu. Q. F. N 7. , î. 3- 3’
PROP. XXXVII. THEOR.

D e Si çxtra circulum ABCfil- ,
D matur aliquod Pumrfum D , e

[A ntqua 46 en in circulum az-
’ . du": du: "(En lima: D A,
BDE, quarum alun quidamD1) A circulum fics: in C, - aI-v

’ tara ’0er DE m cum incidat ;
st autmàreéïan ulumtom re-

A icnfilm fifi totffimute 5A,
69” encrier: [33an0 DC intorpwaéîum D êf e
pomexam circumferentium, aequale ci, uod .
ab incidente DE fit qmdrata: incidçm and »

D B circulum continget.   , , ,
Dgcatur enim 8 ta-ngens circulum DE, [1119 l7- in

matur centrum T F, à: iungantur FE,. F 8g. 1. g.
FD. Ergo AD X DG: 7 DEq. Ergor. 36-3»
DEq r: DBq, 6C 13152138, Sed quia . , ’
praeterea FE,..zFB, à; DF r. DF : erit mg! & L

e DEF z v DBF. m vero DEF reéhls a? "’* 3’

ergo 8c DEF; 6: igimr DE &circulum tanlz, «1.16.3.

gît;  Q. En De , D
e I * Cor-M. Hinc confiat,.fi duae 1eme «qua!»
DE, DE ex punEto quopiam D in. connexam pe-
rîpheriam incîdunt, 8c earum vna’ DE circulum
mugit: alteram quoque’DB circulum tangue.

21:4" EV-



                                                                     

si: æ(næEVCLIDIS
ELEMÀENTODRVMD

LIBER lV.’
ÛÜÜ!**’Ô,ÜOÜOÆOJf&lù.***’t*.

DEFIANITIONES.   i
A 1. figura refîilincd in

guru reâilinm iizfcribi dici-
DÊ tur, quando evnufquifqùe’

figurae infcriptae DEF an-
gulus D, E, F, contingit

p F a: vnumquodquex ’latus A B,
AC, BC eius ABC, in qua infcribitur.

z. figura fimiliter cira figuram circumfiri-
. ü dicitur, quando vnumquodque latus cir-

cumfcriptae ABC contingit vnumquemque
angulum eius DEF , circa quam circumfcri-
bitur.

3. figura reflilinea in cir-
’ I G Il :qu infiribi dicitur, quando

v . vnufquifque inferiptae figu-
e H rae GHI angulus circulî
D « DGKL circ’umferentiam con-

] tingit. eN 4. Figum reâilinea cira:
m circulum circumfir’ibi dici-

tut, quando vnumquodque
j lams circumfcriptae N M 0

’P circuli circumferentiam
V contingit.

’I

O’"U

Cir- -

-æj.-l,, A



                                                                     

"W

EVCLID.ELEgLIJB.IV. :9
5. Circulur fimiliter in figura reflilima in-

firiôi (liaient, quando circuli ciircumferentia
e vnumquodque Iatus eius MNPO, irï que

infcribitur ,’conting’it.

6. Gin-alu: tin-a figurant reflilinmin dr- I ’
eumfiribi dîcitur, quandocîrculi circumfe-
renfla GKL vnumquemque angulum ejùs
6H1; circa quam circumfcribirur , contingit.

7. Rec74 [inca CH in circula G KL aptdri.
diciçur, quando eius telrmini G, H in circuli
çircumferentia fuerint. -

PROP. I. PROBL. -
In data circula A B C data: reflue En": D,

quae diametro vin: 8C maiar nanfit, aequalem

raflant lineam 412mm. h
Ducatur circuli dia-

meter BC. Et fi Dz: l
B C 5 faâum iam erit -

Bpropofitum t e 6.7- dei 4-
Si D( BC, ponamr

D ,5 ipfi D: CE, ô: cen-F- 3- b
tro C ’interuallo CE circulas ABF defcriba-
.tur, à; CA iungatur. Quae erit ipfi D tac-7e
qualis 7, ô: in data circulo aptata fi E. F.

LIS...

F5. PROR’
x



                                                                     

9° DEVCLIIDIS ELEMENT.

. ,À PROP. u. mon; V 4
In data drink A BC fifi-fièvre triangulum, ’

daguiangulum data triangule DEF. . ,

È A G Ducatur reflet

C

k -F - linea HAG tan-t. 33. r) V gens circulum in
. A, & 8 311;?gulus GAG 2.

, i E DD DEF, ac angul. ,
, D B PIAF: EDF,à: B C langarur.

.. 3:. 3, Quonîam igîtur ’ ang. ABC z GAG, de
a. 1. u. ang. ACB ’: HAB: erit ê ang. ABC z DEF.

è: ang. ACB z: EDF; Ergo ô: reliquus BAC
le 31- 1. reliquo EF D aequalîs erit a a a: A, ABC ac-
a. 3 M 4 quiangulum erit ipfi DEF. a: in circula3 in»

’ D °fcriptum. , En F. ’ e

a 7311018111. PROBL.

Gina datant circulum ABC circumfcribare
’triangulum, aequiangulum data triangule DEF.

’ Ï D. Produc
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LIBER 1v. 91’
Produc latus EF ad G 6: H. Cape ’ cen-c. x. 3.

tram circuli If, ex quo duc reâarn IB Vtcug- a. z;- x.
que,& fac*ang. BIA :DEG,&ang.BI’C 4

’:DFH-, &per A, B, C duc * reâas NL,N°°M5’3’

LM, NM, circulum tangentes. Dico faim-n.

Quia enim P anguli ad punâa A , B, C reâiu- 18-!
funt: «une ang. IAL 4i- IBL z: 2. reâis.
(* Duâa ergo AB, erunt ang. LAB 4- LBA

. (2 mais, ideoque reéïae NL, ML concur-
rent ’ in L.) Quum autem in quadrilatero v. ax. n.
LAIB quatuor anguli Ë fiat z 4 reâis, cg. 6; (chai.
quibus anguli PAL, 18L r. z mais; emnt 33. h L
a: reliqui AIB 4- ALE : . 2 reâis. Sum’° 3- fl’

autem a: ang. DEG -i- DEF a" a reâîs.v.13.a.
Ergo ang. RIA --l-- ALB z. DEG -l-- DEF.
Quare e ang. A LB z: DER Similiter de:
monfirabitur. ang. NM B z DF E. Ergolôz
reliquus MNL: C F DE. fifi igitur A? 3* h
LMN aequiangulum daté DEF , 6c cipcum- a f
foripum ’ circa çirculum ABC. Q. E. F. 1’ *’ D e *

mon 1V; PROBL.

h Il! data triangule ABC
circulum infiriôere.

Bifecehmr T ang. ABC,1. 9. I.
A CB mais , quae conne-
niant in punéto D, ex
quo duc " perpendicula-V- "c ’°

res
C



                                                                     

9a. EVCLIDIS ELEMEN’IÏ;

res DE, DF, DG. ’ Cir- D
calus centro D pet E, vel
-F, vel G defcriptus, erit
is, quem defcribere oper-

I tebat.
Î C

Nam quum ang. ABDzDBC, à: ang.
’ m DEB:9 DFB; &làtus DB4 commune: erit

G x DE à DF. Eadem rètione DF z DG.
Circulus ergo ex D pet E, vel F , vel G de-
fcriptus per reliqùa etiam,pun&a tranfibit, 6:,

a” la: quia raflas AB, BC,I CA fecare naquit 4’, ipfas
5 5’ G 4’contiuget. Erit ergo infcriptus 4’ in triangu-

lo ABC. Q. E. F. .

8NI.-90un

PROP. v. PROBL.

Gina datant triangulum A B C virtulum
circumfiriôero.

Bifeca * AB, AC in D, E, a: duc perpen-
diculares fi DF , EF , coeuntes in F , ex quo

p centre pet A, vel B, vel defcribe cjrculum.
, ’ Siue enim F intra triangulùm ABC, fine

in bafin BC, fine extra triangulum cadat: "du-

. &isreâisFA,FB,FC,erit’VBFzAF:
’7’ 4’ L . FC. Ergo circulas ex F pet vnum punîte-

É ” * mm

a. 1°. le
(à. Il. I.

à



                                                                     

hmm 1V. ’ 9,
mm A, B, C deforiptus, pet teliqua etîam
tranfibit, Bi circumfcriptus erit circa a trian- a. 6. clef. 4;

gulum Q0 El F5
Confier.

u Si datum triangulum fit oxygonîmn, DF 8c EF ,
inrra triangulum conuenîent ’; fin amblygonium, ’v L MW].
extra; fi veto reâ’cqngulum fit, connement in tet- h Je
tic latere BC, quad angulum reEhIm fubtendit.

* Stbolia. pl. Eadem ratione circulus defcribîtur pet tria
punâa, hon in eadem reflet exifientia.

’ à. Si in quadrilatero A
.BCD anguli A &C, qui

C ex adue’tfo, duObus reflua
aequantur, circa quad’rila-
rerqu circulus circuml’cri-
bi potefi. Defcribi enim

4 D pet tres quofuis’ angulos B,
C, Dell-cuius potefi. lad!

I fi negas, eundem tranfitu- ’
tum draper quarmm A: fecet reflux: AB in qua-
uis afin punflzo F. Dom ergo D F, erit ang.C-4- g. ne. 3.
F : Ç 1 te&îs. Sed ponituretiam C -FA : a re-

t ail Ergo ang. QLE, A "L. 1 a. 16. 1.
PROP. VI. PROBL. h

A In data circula AB CI)
quadratum infiriôere.

Ducàntur9(üamctrîAEC,9. t. 3. à:

DBED ad reâos angulos, 5: I": f.
iungantur AB, BC, CD, DA.

Nam quia BE:ED, a:
communis EA , a: angÆE A,

r AED



                                                                     

c. 4. I.

a. 1. si.

I A. 31. 3.

je. COI. 16. 34

u. 18. 1.
Æ. 18: la

O. ,Çt h

94 . EVCLIDISJELBMENT. e
,A AED reâî: eritF AB: DA.

Eadem ratione BC à: AB, ée

CD :DA. Ergo * qua-
B dtilaterum ABCD aequila-

E temm efl. Efl veto ô: re- -
&angulum, quoniam à qui--

C liber angulorum A, B , C, D,
in femicirculo efl. Igltut

quadratum efi, infcriptum in dato circule.
Q. E. F.

mon V11. PROBL.

l A Cirm datant. erratum
FABCD quadrant circum-

s firibere. I
G

B I D Ducançut diamettî AE
C v F C, BE-D ad reâos nngu- .

H C I los, ôz pet punâa A, B, C,
D tangentes circulum GF, GH, HI, FI P.

I ’Igîtut quum’ anguli 2d A, B, C, Dreëlî

fint, nec non(pet hyp. ) angulî ad E: etunt e
reâae FG, HI, BD, a: reâae GH, FI, AC paf
rallelac. Ergo ng’a funt GI, GC,,FB, GE,
FE, HE à El, ac propterea F CF : HI, ô:
cum FI, 6c CH: AC, a: GF: BD.
Hinc 0b A C 1: BD , erit quadrilaterum FG
HI aequilater’um. Et quoniam GE eflr Pgt.
à ang. AEB reflüs: erit ’ à: ang. ’G reflus.

Similitet reliqui H, I, F reâi demonflrantur.
Ergo figura F GHI efi: quoque reflangula, 6:
propterea quadrarum, ac circa circulum de-
Ifcripta. Q. E... F.

C* Srbolium
4,



                                                                     

LIBER 1v. . i. 9,
t ’ Sebolium.

. A E B Quantum circulo cimm-
fcriptum ABCD duplum in
infcrîpti quadratïE G H F.

H F Nam Rgl.HB 2* z anise” "e n
j a; Kg]. un: a A HGF.» En

C A G D go mmABCD-"Zz EHGF.

PROP. VIII. PROBL.
. A He D 1n- datajundma ABCD A

7 éirculum in criâtfh

I G BiTecerur v.traque A B, AD
in E, H, 6c pet E alterutti

. tu ç ipfarum AD, BC parallela
- B F C EG, pet H veto alterutri
ipfamm AB, DG parallela HIF agatu’r. Cet?
tto I intetuallo 1H, Vel 1E, vel IG defctibnæ

tut circulus. -
w Quonîam ergo Pgra finit AC, CB, AF, FD,
AI, IC, 1B 8l ID: erit 3 AË 2H1, ô: AHP- 34h h
z E1; .Sed fluoniam ’ AB :::AD: efi ’ AB:: 27” n
a AH, a: ergo HI z En Similitet demonè ’ ’

.flrabitur HI Ë 1G; ô: EI:’IF. Ergo 1E,
VIF, IG, 1H aequales (un: inter fe , à promet»
’ea circulas Centra I iman-halle vni ipiàrum
aequalî defCtîptus etiam pet reliquarum exa.

trema tranfibit, 8c quoniam reâas AB, BC, -
CD, DA fecare ’ nequit ( (un: enim angulïu. 16,3.
ad H, E, F à GFrefii’q’), ipfas ranger, 6: lpro- o. fch. 29.1.

inde quadrato i6 infetipt’us erit. Q. E, . M5. dçf. 4.

PROP-

Il
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se EVCLIDIS ELEMEN-T.
PROP. 1X. PROBL. A

D .Cirm datum pedum";

C punéto E, in quo fe-fecant,
interuallo EA vel EB, vel

ED, vel EC defcribatut circulas.
Quoniam DA: AB, DC : CB ô: com-

, . munis AC: anguli A a: C pet rediamLAC bi-
4’. 3- 3- fecantur 4’. Similiter ofienditur, angulos B

.6: D bifecari pet reâam B-D. Et quia ang.
p A: B, a: hinc dimidius EAB lz-dimidio

u, 5, x, EBA: erit " EA :EB. Similitet demon-
firabimus, eflë EB z EC, rôt EC z ED.
Sunt ergo EA , EB, EC , ED inter fe aequales,
ô: circulus, centra E interuallo, vni harurn
aequali, (iefcriptus, pet purifia A, D, C,

B tranfit, ôz ergo circaequadrarum’ ABDC cir-
a. 6. dam. cumfcriptus d efi. Q. E. F.

. . i PROP. X. PROBL.
me!" trian- p C

D gulum confitur-
re, baâen: alter-

[A utrum angular’um,
Bqui lum ad bafin,

v
duplum reliqui.

Ponatur rafla
quaedam AB, 6c

, [ecetur’e in C fic,En à ’ * chBch:’ t . ’ - . ACq.

v A B C D cirvulum «circum-
"vibré.

V . . FM, Iungantur A C, B’D. Ex

v



                                                                     

LIBER. IV. 97
ACq. Centre A interuallo’ AB defcribatur 4
circulus, in quo aptetur V ref’ta BD aequalis 7’ ” F

ipfi AC, quae diametro circuli mnior non efl:
lun&a AD, erit DAB triangulum ifofceies,
in quo ang. BDA vel ABD: 2 DAB.

Nam circumfcripto circulo 3 circa A ACD, 3. s. 4.
quoniam AB X B C : ACq : BDq, patefl» 37- 3-
BD circulum ADCi tangere, à: propterea ë 4’ 3* 3’
ang. BDC : DAC. ’Hinc ” ang. BDA 2:;- à?
DAC -l- GDA: 9 BCD. Sed quum fit ’1.I5. def. x.
AB: AD, erit ang. BDA: A CBD. Qua- 2x
re ang. BCD zA CBD, ôz DC l’- :BD :F; 6’. L’

ÇA. Hinc ang. C DA: x CAD, 5a additis
ang. BDC z V CAD: erit ang. BDA :Zv. pet dein.
DAB. Q. E. F.

* Sabolium.

A Quia ergo ang. DAB -i- ADB -i-ABD :5
DAE: z te&is: liguer, eflè ang. DAE quintam ’
pattern .duorum re&orum. r ’

PROP. XI, PROBL.

A » In data circula
F, ABCDEpmm-

07mm aequilate-

B E fun; Cf acquîm-gulum dcfiribere. .

5 Fiat triangu- E. le. 4..
p ium F GH ifo-

c ’ D G Hieeles, habens al-
G terutrum



                                                                     

x, 9. r.

ç: 26- 30

C. 29. 3.

r. 27. 3.

u. 27. 3.

98 EVCLIDIS ELEMENT.

A , teruttum angu-y lorum ad bafin
E F duplum re-

liqui F, ôz ° m-

fcribatur in cit-
culo A B CDE

C triangulurn A C. D G HD, triangule FG
H aequiangulum , ira vt angulo F: DA C,
G : ACD, à H z. ADC. Secetur a" vter-
que ipforum ACD, ADC bifariam a mais
CE, BD, à: ducantur AB, BC, DE, EA:
dico faâum.

Nam ex confiruâione liquet, quinque angu-
losACE,ECD, DA C, BDC, BDAefl’einter
fe aequales. Hinc periphetiae 9 ô: bis fubtenfae
’recËiae AE, ED, DC, CB, BAfibi mutuo ae-
quantur. Aequilaterum ergo efi pentago-
num A B C DE. Et quia peripheria .A B z
pet. DE, addita communi BCD, erit pet.
A BCD : pet. BCDE, ideoqueT ang. AED
z BAE. De reliquis angulis fimiliter ciren-
ditut, quod fint angulo BAE vel AED ae-
quales. Ergo a: aequiangulum, ef’c pentago-
num ABCDÉ. Q. E. F.

B

, * Stlzoiia. . .r. Praxis facilior huius problematis tradetur ad
Io. 1;.

2. Quoniam ang. BAE :3 CAD u: angulus
qa.kh,ro.4,pentagoni aequilateti 8: aequianguli aequatur O

tribus quinris ductum re&orum, vel [ex quintis
reEti’. ’

Je
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a. Vniuerfaliter figutae imparium Iaterum in-

fcribuntur in circulis ope triangulotum ifofce-
lîum, quorum anguli ’aequales ad bafin multipli-
ces fun: earum, qui ad verticem funt, angule-
rum. Parium veto laterum figutae in circule in-
fcribuntur ope ifofcelium triangulorum, quorum
anguli ad bafin multiplices fefquialteti fun: eo-

-rum , qui ad verticem fun: angulorum.
C V: in triangule ifofcelî CAB, fi

ang. A z; C z B: AB erit latus
heptagoni. Si A : 4 C: erit AB
iatus enneagoni &c. Sin veto A:
:lèC: eritAB lattis quadrati. Et
fiA : 2è C: fubrendet A B fexram

A B pattern ciréumferentiae. Pariterque
fi A: fic: erit AB latus ofiogonî &c.

’ PROP. X11. PROBL.
p Cime dam»:

circulum A B C
D E pentngonum

Masquilaterum (’9’

a aquiang ulum
circumfiriècrt.

Intelligantur
pentag oni in cir-

A culo 76 defcriptix’ m 4e
anguIOtum purifia A , B, C, D, E , ira vt cir-
cumferentiae AB, B C , CD, DE, EA fint ae-
quales; ô: pet punâa A , B, C, D, E ducau-

.tut circulum contingentes FG, GK, KL, LM,
MF. Erit F G K LM pentagonum defidera-
tumî

G e Sumto
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L Sumto enimcirculi centro I,
ducantur IB, IK,

K , MIC,IL,ID. E:
L quia 1C in tan-

gentem KL ef’c 4’

perpendicularis :
erit vterque an-
gulorum ad C te-

v. 1°. dein-61m ". Similiter anguli ad B à: D reâi funt.
a. 47. 1-

(a. a. r.

Iy. hyp.
3. 27. 3.
tu 7p axo

Ç. :6. 1.

a. 6. 31..

Ergo ’pIKq z: ICq -I- KCq: qu -l- BKq.
Sed ICq z IBq. Ergo KCq :- BKq, ô: KC
z BK. Efi autem praeterea IC :1 Be, ô:
communis 1K: quare le ang. CIK 2 BIK, à:
ang. IKC z: HÇB. Hinc ang. BIC: 2 KIC,
à: ang. BKC :2 2 IKC. Eadem ratione ô:
ang. CID:2 CIL, 81 ang. CLD : 2 CLI.
Sed quum fit circumf. BC: CD’V, ô: ergo 3

ang. BIC : CID: erit ô: I ang. KIC :CIL.
Sunt veto reâi ad C aequales, à: ptaeterea
latus IC commune. Ergo ê KC :- CL, ô:
ang. IKC z ILC. Hinc KL z 2 K C. Ea-
dem tatione GK:2BK. Erat autem KC : 1
:- B K. Ergo ” K L: G K. Similiter vnum-
quodque ipforum CF, FM, ML ipfi G K vel
KL aequale oflenditut. Ergo pentagonum
F GKLM aequilnterum eflz. Deinde, quum
oflenfus fit ang. IKC 2 ILC, ôz BK C z 2
IKC, & CLD z. 2 ILC: pater ",fi efTe ang.
BKC 1: CLD. Similiter oflendeturquilibet
angulorum ad G, F, M aequaiis ipfi BK CvelC
L D. Ergo pentagonum F G K L M etiam acqui-
an lum ei’t. .E. F.

gu Q 9 &âolùm
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* Scholium.

Eodem pa&o,.fi in circulo quaecunque figura
aequilatera 8: nequiangula defcribarur, 8: ad ex-
trema femidiametrorum en centra ad angulos du-
&arum çxcîtentur lineae perpendiculares: hac
perpendiculares confliruen: figuram totidem la-
terum 8c angulorum aequalîum circula circum-
feriptam.

PROP. XIII. PROBL.

F D In data pentagano ae-
K I quilatero. à" aequiangula

E IABCDE circulum inféri-
être.

Duos enta oni an -
L H103 A 811]; bifegca 9 regéËSD. 9. 1.

AF, BF, concurrentibus
A ce B. inF. A punéto F adAB

duc perpendicularem ’ F G , 81 ex F interuallo ” 1” ’1

FG defcribe circulum. Dico faâum.

Ducantur in reliqualatera lineae perpendi-
culares PH, FI, FK, FL, ô: iungantur FC,
FD, FE. Et quia AB:* B C, a: communis x. hyp.
FB,V 8: ang. ABF z FBC: erit A ang. FABk 4- 1-!
: FCB. Ergo ang. EAB :* z FAB :Pzn. Ê In
F CB. Sed ang. E A1325 D CB. Ergo ang.
DCB : z FCB. Refla ergo FC bifecat ans
gulum .D C B. Similiter ofienderu’r, reliquos
angulos ED C , D E A etîam bifecari a mais
FD, FE; Et quia ang. FBG : FBH, item
ang. FGB :: ’ FHB,.&.communis FB: 61h. n. 11x.
F H z Ë F’G. Eadem ratione reliquae F LE- 36’ L

G 3 FK,
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  FK,. FL ipfi FH vel F G aequales of’cendentur.

Î Ergo circulus centre F interuallo FG defcri-
ptus per H, I, K, L punéîa tranfibit, sa ibi 1a-
tera pçntagoni continget, quia illa fecare ne-

a. 16. 3. quit °. ln data igitur pentagono ABCDE
* .circulus GHIKL infcriptus ef’c. E. F.

* Carol.
Hinc fi duo anguli proximî figurae aequîlaterae

8c aequiangulae bifecenrur, & a punflo, in quo L
coëuht lineae angulos bifecantes, ducantur te-
flac lineae ad reliques figurae angulos: omnes an-
guli figurae erunt bifeEti.

* Scbol.
Eadem mçthodo in qualibet figura aequilatera

8: aequiangula circulus defcribetur.

PROP. XIV. PROBL.
D Gina dam»: mutage-U l

1mm aequilaterum 69’

aequiangulum ABCDE
C circulum circumfiriôgzz.

Duos pentagoni an-
gulos A, B bifeca mais

A B AF , BF , coeuntibus in
F. Circulus centra F

interuallo FA defcriptus .pentagono circum-
fcriptus fifi.

Duë’cis enim FC, FD, FE , reliqui omnes
u. cor. 13. 4.anguli C; D, E bifeâi erunt 7’. Et quoniam
L 7- 1X. ang. EAB z ABC: erit ang. FAB z C FBA.
’U 6’ 1- Ergo FB :v FA. bimiliter quaelibet FC,

F D, F E ipfi F B vel F A aequalis ofiendetur.

F . Circulus
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Circulus ergo centro F interuallo FA defcri-
drus pet angulos pentagoni A, B , C, D, E

tranfibit. E. F. -
I * Scholion.Eadem arte cîrca quamlibet figuram aequilate-
ram 8: aeqqîangulam circulus circumfcribetur.

PROP. XV. PROBL.,
A In dm circula ABCD

, EF hexagonum aequilate-v
F Brum Cf aequiangulum in

[vibra .C Ducatur circuli diame-
ter AD , pofito in G cen-

D tro T. Ex centrd D ifi-f- 1- 3-
teruallo DG defcribatur alius circulus EGC,
iun’âaeque EG, CG producantur in B ô: F;
8K iungantur AB, BC, CD,’ DE, EF, FA;

Dico faâum.’ lNam quia in circule AED efl GE : GD,
se in circula EGC, GD z DE: erit A
EGD aequilaterum, ideoque V aequianguw. fch. 5.1.
lum. Quare ang. EGD eft tertia pars 9 duo-4*. 32. I-
rum reâorum. Siiniliter ang. D GC efi ter-
tia pafs 2 reâorum. Et quoniam ang. EGD
-I- DGC -l- CG B : 76 2 reâis: erit ô: ang. x. 2.fch.1;.1.
CGB tertia pars 2 reâorum, 81 aequalis an-
gulo EGD, ô: ang. DG C. Hinc ’4’ à: angulidh W. h

AGB, AGF, FGE 5c inter fe ô: reliquis ae-’
quales erunt. Sex igitur ” çircumferentiaeu. 26. 3.7
ED, DG, CB, BA, AF, FE inter fe funt aequa-
les, ergo à: " fex fubtenfae reâae. Quel-euh 29. 3-

- ’ G 4’ acqui-

E
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A aequilaterum en hexago-

I num ABCDEF. Dein-
B de quia circumf. AF :

ED: communi addita AB
CD: erit tota circumfer.

C FABCD z ABCDE, ô:
proinde ang. FED : l3

D . AFE. Similiter reliqui
angulihexagoni fingillatim aequales ipfi FED,
vel AFE ofiendentur. Ergo à: aequiangu-
lum en: hexagonum ABCDEF, ô; dato cit-r
culo infcriptum. Q. E. F.

Confier.
.Ex hoc manifefium en, hexagonî latus circuli

femîdiametro aequale elfe. 7
Circumfcrîptio hexagonî Lima circulum, nec

.non circuli infcriptio vel circumfcriptio in vel
circa datum hexagonum codem modo fiant, quem
de pèntagono docuimus.

* Stbolia.
Hinc 8c facile triangulum aequilaterum ACE

in data circula infcribetur.
Hexagonum autem regularç ( i. e. aeqùîlatemm

8: aequiangulum) [24m dam "fia CD in: conflraes.
Fac fuper CD triangulum aequilaterum CGD.
Centra G interuallo GC defcribe circulum. Is
capiet hexagonum fuper data CD defcribendum.

PROP. XVI. PROBL.

In data circula ABCD quindeca vnum ae-
quilaterum (f aeguiangulum iygfèri en.

l Infcri-

.Lm-fl

a Aï; .*.- .-
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Infcribatur circulo trianguli aequiTateri
ipfi infcripti latus A C 7, item pentagoni ae- 7,. 2. 4.
quilateri latus A138. Bifecetur BC in E 14-134-
Iunétis reâis CE, EB aequales in continuum . 3 . si
reâae circula aptentur: erit in ipfo quinde-
cagonum aequilaterum à: aequiangulum in-
fcriptum. Nam qualiugn partiumcirculus
ABCD dt quindecim, talium circumferen-
ria ABC, tertia pars exfiflens circuli, erit K
quinque. Circumferentia veto AB, quinta
circuli pars, erit trium. Ergo reliqua BC
cf: duarum, ô: huius dimidium BE Ve! EC
cit decima quinta pars circuli ABCD. Ergo
fi reâae E B aequales circule in continuum
aptentur: defcribetur quindecagonum acqui-
laterum à: aequiangulum. E. F.

Ad modum eorum, quae de pentagono
diâa funt, reliqua problemata de quindeca-

’ gono foluentur.

G s Ï Sabolium.
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* Scbolium.

Cil-cuius di- r 4., a, 16, 8m. pet 6, 4.. 8: 9, 1.

. . 1niditur geome- 3, 6, 12, &c. pet 1;, 4. 8c 9, 1,
trice, in par-, ç, Io, ne, &c. par 11, 4. 8c 9, 1.
tes L 1;. 3o. 6o,&c. pet 16, 8c 9,1.

Ceterum diuifio circumferentiae in partes quota
uis aequales etiamnum defideratur. Quare pro
figurarum quarumcunque ordinatarum vel regula-
rium conflrufluonibus faepe.ad mechanica artificia
recurrendum en, de quibus Geometrae praâici
confulendi funt.
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EVCHQIDIS
ELEMENTORVM

LIBER V.

i DEFINITIONES.
1. Par: cpt magnitudo magnituzünir, minot

maioris, quando minor maiorem metitur.
2. Multiplex efi maior minoris, quando

minor maiorem metitur.
3. Ratio eft duarum magnitudinum eiusdemr

’ generis, iècundum quantiplicitatem mutua
quaedam habitude (feu relatio.)

4.. Rationem inter [è magnitudine: babere
dicuntur, quae multiplicatae fe innicem fu-
perare pofTunt.

* In omni ratione ea quantitas, quae ad aliam
referait, anteceden: dîcitur , haec altera configura.
Vt fi A ad B refertur, fine maguitudines fint eae
quantitates, fiue numeri,’ita vt confideres, quo-
modo A habeat fe ad B quoad quantiplicitatem:
antecedens eft A, B vero confequens. Signum
rationis magnitudinis A ad B en: nabis hoc A: B.

5. In eadcm ration: magnitudine: MIE: di-
cuntur prima adjêcundam 69’ tertia ad quar-

tam, quando primae 81 tertiae aeque multi-
plices lecundae ô: quartae aeque multiplices,
iuxta quamuis multiplicationem, vtraque
vtramque, vel vna fuperant, vel vna aequales
funt, vel vua deficiunt, inter fe comparatae.

.6. Ma-
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6. Magnitudines, quae candem rationem
habent, propartianalc: vocantur.

7. Quanda autem aeque multiplicium muI-I
tiplex primae fuperauit multiplicem feeundae,
multiplex autem tertiae non fuperauerit mu1-*
tiplicem quartae: tune primaadficundam ma-
ïorem babere dicitur rationam, quam tafia

ad quartant. q 13. Proportio efi rationum fimilitudo.
. * Signum, quo, notamus proportionem, vel
quad magnitudines A. B eandem rationem habeant,
quam mignitudines C, D, efi hocAîBZC: D.
Sed Aqu ) C: D denotat , inter A &B maïorem
quam inter C 8c D ratianem cire. Similiter C: D

. d A: B fignificat, rationem C ad D minorem cire
ratione A : B.

9. Proportia in tribus ad minimum termi-
ni: confifiif.

10. Si tres magnitudines funt proportiona-
les: prima ad tertiam duplicata»; habere dici-
tur ratianem eius , quam habet ad fecundam.

11. Si quatuor magnitudines funt propor-
tionales: prima ad quartam triplicatam habe-
re dicitur rationem eius, quam habet ad fe-
cundam. Et fic deinceps vno amplius, quam-
diu (proportio exfliterit.

’* Talium proportionum, quae continua: ap-

pellantur, fignum eflëx E. gr. A, B, C natat,
elfe magnitudinem A ad B in endem ratione, ac
B ad C; 8: A, B, C, D notat, rationes A: B,
B: C,C: Deasdem ive! fimiles cire. Deinde fi
A, B, C, hoc quad ratio A: C fit duplicata ratianis

. A:
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A: B, fic exprimemus A: C z (A: B)’. Et fiA,
B, C, D fuerint continue proportionales , rationem
A ad D triplicatam elTe rationis A ad B, fic fignig
ficabimus A: D :2 (A: B).a .

12. Homologaeimagnitudincr dicuntur ante-
cedentes quidam antecedentibus, confequen-

. tes veto canfequentibus. . »
” Si A: B Z C: D, Focatur A ipfi C homo-

loga , item B 81 D hamalogae dicuntur.

13. Ætt’rna ratio efi fumtio antecedentis ad
antecedentem, 8c confequentis ad comequen-
tem.

14. Inucrjà ratio eit fumtio confequentis ,
vt antecedentis, ad antecedentem, vt confe-

quentem. y15. Compofitio rationir ef’t fumtio anteceden-

tis vna cum confequente, tanquam vnius , ad
ipiâm confequentem.

16. Diuijio rationi: eft fumtio excefl’us, quo
antecedens fuperat confequentem, ad ipfam
canfequentem.

17. Canuèrfio rationi: ef’c fumtia anteceden-

tis ad exceflum, quo antecedensvipfam con-

fequentem fuperat. »
18. Ex aequalitate ratio efi, quando pluri-

bus exfifientibus magnitudinibus, à: aliis, ipfis
numero aequalibus , fuerit vt, in primis ma-
gnitudinibus, prima ad vltimam, fic in fecun-
dis magnitudinibus, prima ad vltimam, Ve!
aliter, 111mm extremarum per fubtraétionem

mediarum. l 19’ art
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19. Ordinatu proportio efi, quando -fuerit,

vt antecedens ad confequentem, ita antece-
dens ad confequentem; vt autem confequens
ad aliam quampiam , ita confequens ad aliam
quampiam.

* Si fuerit A: B: C: D, 8c deinde fit B: E

: D: F. . ,20. Perturôata vero proportio ef’t, quando,

tribus exfifientibus magnitudinibus, de aliis,
ipfis numero aequalibus, fuerit, vt, in primis
magnitudinibus,antecedens ad confequentem,
ira, in fecundis magnitudinibus, antecedens
ad confequentem; vt autem, in primis mag-
riitudinibus, confequens ad aliam quampiam,

p ita, in feeundis magnitudinibus, alia quae-
piam ad antecedentem.

* Vt fi fint magnitudines A, B, C, 81 totîdem
alîae D, E, F, 8: fuerit A: B :2, E; F; lit autem
deinde B: C: D: E.

PROP. 1. THEOR.

E A G BIF C l H D
Si fuerint quatcunque mognitua’ine: A B, C D

quotcunque ’magnirudinum aequalium numcro
E, F, fingulae flngulorum, aequo multiplices:
quam multiplex off and magnitudo A B vniur E,
tu»: multiplia: arum Cf 0mm: A B -l- C D

I omnium E -I-- F.
Quia enim A B aeque’ multiplex efi ipfius

1E ac C D ipfius F: quot magnitudines funt in
A B
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A B ipfi E aequales, tot emnt 81 in C D ipfi .
F aequales. Sint partes, in quas A B diuidi
pateli, ipfi E aequales, A G, G B, 81 partes
ipfius C D,fint C H : H D: F. Ergo
multitude harum partium in A Baequalis erit
multitudini in C D. Praeterea -eFt A G -l-
CH:.*E-l--F,81G"B-l-H DzE-l-F.
Ergo quat funt in AB aequales ipfi E,tot funt
in A B -l- C D aequales ipfis E -l- F. Ergo
quam multiplex efi A B ipfius E, tam multi-
plices erunt 81 A B -l- C D ipfarum E -l- F.

Q. E. D. iPROP. Il. THEOR. i
Si Primo A B ficundoo C

A - aequo multiplex fuorit, otque
tertio D E quorum F; filçrü

D autem Ü quinto B G jècun-
- dota C neque multiplex, orque

B fixtoE H quortoe F: erunt
E etiom Primo à" quinto fimul

flamme A G ficundoe C ae-
qucmultiplicn, otqne tertio

’ I . I ÜfextoD H quortoe F.

G C H F Nam l3 quat in A B fun:
magnitudines ipfi C aequa-

les, rot funt in D E aequales ipfi F. Et quat
in B G funt ipfi C aequales, tot funt in E H
ipfi F aequales. Ergo 7 quat inA G funt mal
gnitudines ipfi C aequales,totidem D H can-

tmet

ü. I. 11x.

ou hyp-

L1

7. a. :11.
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- tinetipfi F aequales. Hinc A G aequemul-
tiplex cd ipfius C, ac D H ipfius F.
El DI

PROP. III. THEOR.

F n Si prima A ficundoe B
neque multiplex fuerit ot-
qzie tertio C quortoe D;

H fiimuntur outem E F, G H
neque multiplice: primoe A

I* . 85’ tertioe C: erit CT ex
K aequo fiimtarum vtroque .

DtVÏItIqIæ neque multiplex,
airera quidam E Fjeeundoe

I I I B, altero vert) G H quar-
EAFB ce c D ml)-

. Sint enim in EF partes quotcunqueE I, IF
ipfi A aequales, 81 in G H partes G K, KH ipfi C
aequales: Harum numerus illarum numero 8
aequalis erit. Portol quia EI:A, 81 GKi:
D :erit E l ipfius B neque multiplex 8 ac GK ipfi-
us D. Similiter I F ipfius B aeque multiplex
erit, ac K H ipfius D. Ergo i E F ipfius B ae-
que multiplex erit, ac .G H. ipfius D. Q.

’E. D.

oz],

mV

PROP.
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PROP. IV. THÉ OR.

, Si primo A udficundam
l , B eandem baôeot rationem, :

I quam tertio C ad quorum:
D: Cf aeque multiplia: E,F
rimoeîftertiae ad aeque.

i multiplithG, H fieundoe
à” quartae, iuxto quum-
uir multiplieotionem, eun-
dem rotionem loukoum in-

ilx Il . ter fe comparatoe.
[ L r Sumanmrenim iplârum

- E, F aeque multiplices I, K,
81 ipfarum G, H aeque

Ï i" multiplices L, M. Erit

Qv-h-I-o
Fr-

ergo QI aeque multiplex. a 3 se-s---o
n-.4. ipfius A, ac K ipfius C.

, K F C EH M Item. L aeque multiplex
i ipfiusB erit, ac M ipfius D. Et quum fit A:

B :C: D: fi I fuperatL, fuperabit 81" K ipfam
M, fi aequalis, aequalîs, ,81 fi minor, miner
erit. Sunt autem I, K ipfarum E,F aeque mul-
tiplices, 81 L, M ipfaruni G, H aliae vtcunque
aeque multiplices à. Ergo " E: G r: F: H.

Q. E. D. ..- Cor. Quoniam demonfl’tatum efi,fifuetîtI D vel

2 vel a L, fore 81K D, z, ( M: confia: et-
îam, fi 14D, 3:, C I, fore M D, :,C K;
ac propterea fore G: E z H: F. Si ergo quatuor
magnitudinet proportionalet finit, Ü inuerfi propor-
tionole: mon.
- * son. Similiter demonlh-atur, elfe E: B:
F: D, itemiA: G z C: HI

- u PROP.

a. 5. dei. 5’.

.9. hyp.
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PROP. V. THEOR. .
B E A Si mognitudo A B mo-i-----9---1 gnitudinir C D aeque mul-Ï

D F C G tiPIex fit atque ouata AE
’-’-’T- ablotae CF: erit Ü” reli- F

quo EB reliquae F D aeque multiplex tuque
I toto AB tatin: CD.

r. l, f.

2.7.32.
A. 3.81.,

Ponatur alia CG, cuius EB fit aeque mul-
" tiplex ac A E efi ipfius CF. Ergo i AB ipfius

G F erit aeque multiplex ac AE, ipfius C F.
Sed 81 AB ipfius C D aeque multiplex erat ac
AE ipfius C F. Ergo AB ipfarum GF81CD
aeque multiplex erit. Quare’ eft G F :- C D,
&erga A C G z F D. Ergo EB ipfius FD
aeque multiplex el’t, quam A E ipfius CF,
vel quam tata A B tatius C D. -Q.E. D.

PROP. VI. THEOR.
a S i duoe mognitudiner A B,

C D duorum magnitudinum
E, F oe ue multi lice: nt;

k 8’ ablotZequaedoiÎtAGfCH
Iç jint earundem E, F aeque

a. multiplia: .- erunt à” reli-
C l quae GB, H D vel fiaient

E, F aequaler, ne! ipjorum E,
H I fi’F aeque multipliai.

1 S. . . G B -B n m a E. a):
F. Ponatur enim ipfi F aequaJis C K. Et
quiaA G, C H ipfarum E, F funt aeque multi-

plices:

G
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plices: emnt adhuciiA B, K H ipfarum E, F
aeque multiplices. Sed 81 A B, C D earun-.
dem E, F aeque multiplices erant. ErgaKH
81 C D eiusdem F aeque multiplices etunt.
Quare e11 H z c 1), a. K a: v H D. Sed f1 51.55.

11C:F. ErgoHDzF. i” :Similiter demanfirabimus, E fi gb fuerit à. a. s.
ipfius E multiplex, 81 hd ipfius F aeque mul-
tiplicem elle, polira ck ipfius F aeque multi-
plici, ac gb iplius El D.

PROP. VIL THEOR.

Dr . r : ,EF

Arquole: mognitudinet A, B eondem halent
rotio’nem ad eandem C; Ü eodem C ad aequo-

le: A, B. .
Sumantur îpiatum A, B aeque multiplices

D, E, 81 ipfius C alia. vtcunque multiplex F..
Et quoniam A:B: erit 81 D 2E. Quare fi I
D),:, (F: erit ’ quoque E), a, ( F. embrumai.
Ergo * erit A: C ::B: C. Q. E. D. r. s. clef. s.

Similiter demonfiratur, elle C: A z: C: B. p

Q. E. D.” Seholium. a îEodem modo diamantin-able, aequalia ad ae-

qualia candem rationem habere. f

Hi V, PROP.
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7. 6. au.

.116 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

1 i PROP. VIH. THEOR.
v " Inoequoliu’m mo-
A t gnitudinum A B, C

F maior A B ad eundem
E D maiarem buée! ro-
c . tionem, quam miner

G C. Et eodem D adB minorem C moiorem
baht rotionem, quum

I ad moiorem A B.
a l Co]: 1. Sumta in AB.

KH C D L MN’ipfi C:BE,fitAE
( E B. Capi pardi:

ipfius AE multiplex , maior quam D, quae fit
F G. Et quantiplex F G efi ipfius AF. , tanti-
plex fiat GH’ipfius E B, 81 K vipfius C. Su-
mantur etiam ipfius D dupla L, tripla M, 81
fic deinceps, quaad perueniatur ad primam
multiplicium ipfius D, ipfa K maiorem. Sir
ca N, quadrupla ipfius D. Quiaergo N pri-
ma cil, qua K faâa efi minor: nondum erit K
( M. Et quum F G, G H ipfarumAE, EB
aequemultiplices finir: enim 81 ’F H, F G ipfa-
mm A B, A E aeque multiplices. l Sunt vera
F G 81 K ipfarum AE, C aeque multiplices.
Ergo F H81 K ipfarum A 381 C aeque multi-
plices .etunt. Sed quia G H 81 K aequalium
E B 81 C aeque funt multiplices ; e91 G Hz? K.
Ergo non .eft GH 1( M. Hinc, ab FGDD,’

v erit (3H -I-- F G,.id cil: F H, maior quam M
q-lnD, id cil; N. K autem, quum fit miner p

quam
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quam N, non laperait ipfam N. Ergo? AB: y, idem,

DDC: D. ;. Similiter oflenditur, elle D: C ) D: AB.
Q. E. D.

.qu A 8641:2. SiAE)EB. sa-
matur ipfius EB multiplex

, G H D D, 81 quanriplex ell:
I GH ipfius EB, tantiplex fiat

E FG ipfius AE, 1.11,1 fins c.
B Erunt ergo v1: antea H, K
I ipfarum A B, C aeque mul-

tiplices. Sir inter ipfius D
K multiplices N primamaior

l quam F G, M proxime prac-
KHC DMN Cedens. Ergo, quad rurfus

eodem made altenderur,FH
fuperabit îplam N. Denique quum rurfus fit
K z: GH, FG autem, quae ipfà GHC maior
eft, non fuperet N: pater K non fuperare
ipfam N. Ergo AB: D) C: D; 81, quodpa-

. ri made demanfiratur, D: CD- D: A B. Q.

E. D. .* CofÎg. Si AE: EB, idem eadem mo-
. do demonltrari pardi, qua in cafu 1.

mon 1X. THEOR.
Vfloe A, B, candeur rotienem bahut

ad tandem C, fient inter oequoler.
l l Et ad quo: A, B, eadem C, enraient bo-
A B C bot rationem, ipfie etiom [tint inter

aequaler.

H 3, Si



                                                                     

au:

15’?!pasaux"

Ü

118 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
il r L1. Sien’im nonefl’etAzzB; necfo-

! l ,,re10A:C:.:B:C. Quodefl: contra
hy athefin. 1 Et a A z B. .E.D.

A B C p g i2. Si fit C: A 2 C:B, nec tamen A ç B:
hon 9 erit C: A :C: B; contra hypathefin.
Ergo A: B. E. D.

A. PROP. X. THEOR.
Mognitudinum A, B rationem baien-

l tium ad eondem C, quae moiorem baht
rotionem A , efl maior. Ad quam ve-

A B C ra B eodem C maiorem buée: rotionem,

illo efl miner. i i a ’
1. Sir A: C DE: C. Jam linon lit ABD B:

aut aequalis aut minot erit. Si ell’et A z B:
foret A: a :21 me. sa A e a: foret il A:
C ( B: C. Vtrumque contra hypothefin.
Ergo ADB. D.

2. Sir-C: BDC:A.’ Jam fi non fit B (A:
aut aequalis erit, aut maior. Si B:A : erit 26
a: B z a: A. 51 BDA: me!) C: B(C: A.

’ Quia vtrumque contra hypothefin-el’t: necelTe

cit vt fit 88A. Q.E.D.
PROP. XI.” THEOR.

r Quo: ei-dem flint eue-
dem rationee,
Ü inter fi

l [tint eoe’dem.

I 511A43:
KE N C: D, 5C C:

M il? D:E: F.
Dico

il .1
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Dico fore! A: B::E:F. Sumantur enim ipfà-
rum A, C, E aeque multiplices G, H, K; ipfa-
rum vero B, D,F aeque multiplices L, M, N.
Ergo fi fueritGd,:,(L: erit"&Hd,:, a. s. dais.
(M; item fi filerit Hd,:, (M: erit à: K
),:, (N. Quare fi fuerit Cd, :,(L:
erit ôz Kd,:,(N. Hinc erit” A: B:E:
F. E. D.r

PROP. XII. THEOR.

)----Q---l H I.p---4A I----IC’- .
.35 quatcunque magnitudiner propmionaln

fun-tut A: B.:C: D:E: F: w vnæA ante-
cedentium ad 11mm B configuemium, in and:
omne: mandante: A-l-C-l-E ad 0mm: con-
fiqueiîtn B -l- D -l-F.

Sumantur ipfizrum A, C, E aeque multipli-
. ces G,H,K, &z ipfarum B,D, F aliae vtcunque
.aeque multiplices L, M,N. Jam* fi G),:, a. MM. 5.
dL: erit à: H d, z, d M, atque Kd, 2, ”

  d N. Quarefi Cd, :,(L: emnt &dG’
4-H -l--Kd, :., (L--l-M-l- N. 511m:
autem G, ôz G -l- H -l-- Kipfarum A, 8: A4;-

. C 4- E la aeque multiplices; item L ac L -I- p. a. s;
M -I- N faut .ipfarum Bac B 4- D fil- F ae-

- que multipliqes, Ergo" efi: A: B .1: A -l-’C
-l- E:B --k-D-k-F. Q. E. D.

H 4. PROP.
K v ’
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ne EVCLIDIS ELDEMENT.

PROP. XIII. THEOR.

. v . . .l---o---.
à .B *. .513, TE. .r .N . ,. .K, -..L. .

m. def. 5.
à

Si prima A ad ficundam B tandem haha:
ratianem, quam tartia C ad quartant D; ter-
tia autem C ad quartant D marbrent (méca; ra-
tionem, quam quinta E ad finam F: Cf- pris
ma A ad jèama’am B maiorem baâebit ratio-

nem, quam quinta E ad fixtam F. v I
Sume ipfarum C, E aeque multiplices G, H,

ô: ipfarum D, F alias quasdam aeque multi-
plices K, L, ita vt G quidem fuperet K, (Cd
H non fuperet L, quod femper fieri potefl 7.
Deinde quantiplex G efl ipfius C, tantiplex
fiat M îpfius A, ô: quantiplex K CR îpfius D,

tantiplex N ipfius B. Ergo quum fit A: B:
C: D; fi fuerit G a, :, ( K: erit ô: M a,
2, a N; Sed GMK. Ergo ô: M MN.

’ Arqui H non M L. a Sunt veto M à: H ipfa-
I rum A à: E aequemultiplices, nec nOn Nô: L

iplâr’um B , F, (pet confia). Ergo V A: B )
E: F; Q. E. D. a

* SclmÎ. sa un; fuerît c: and E: F: erit

IquoqueA.:B(E:F. ItemfiA: BMC:DM
EzF: eritA:BME:F. Etfi A:B(C:D(
E:F: eritA:BME:F.

PROP.
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PROP. XIV. ŒHEOR.

Si prima A ad jecundam B eau-t
dam babea’t ratibnem, quam renia C

ad quartant D; prima autem A ma-
iorfit quam tamia C: Ü fèamda B

quam quarta D maior erit. Et
aequaln: daguait]: Et fi minor.’ A

A B C D miner.
1. Quia enim A D C: erit a A: B D C: B. a. 8. 5.

Sed A: B:C:D. ErgoB C: D)C:B. Er- I. 13- 5-
goêDasmelBBD. Q. E.D. ado-s.

2. 3. Similiter demonf’trabimr, fi A : C,
fore B : D, 8c fiACC, foreëHD.

* Sein]. A fortiori, fi A: B(C:D, &A
DG: erit a B ) D. Si fuerît A :- B, 8: A: B z nufchænec.
C: D: erit 8: C, 1: D. Sumtis enim ipfarum A,
B, C, D, aeque multiplicibus E, F, G, H: quia 9 E 9. 6. 8X3,
z: F,’erit ; G z H, a: proinde. C:D. b su M s.

x. 7. a.

PROP. XV. THEOR.
Parte! A, B interfè comparatae undem ba.

fient rationem , quam bahut earum aeque mal-
tipiicn c. D, EF. ’

C Sint C G, G H, H D partes mul-
, E tiplicis CD ipfi A aequales, 8:

G EK, KL, LF partes multiplicis
K EF ipfi B aequales; Erit ergo

111 multitudo ipfarum CG, GH,HD
l l L aequalis multitudini iplârum EK,

D KL, LF. Et uia CG : GHAD B F : HD, &ElËzKLzLF;
eritA CG: EX :GH:KL:HD:LF. Qua- A.7.s.&u.s.

Ç 5 te



                                                                     

Hz: EVCLIDIS-ELEMENT.
p. u. 5,
y. 7. s.
5. Il. 5.

l. If. f.
en u. g.

ç. i4. î.

c. 5.def. s. .

reFÇG:EI(:CD:EF. EftveroAzfiz’
CG: BK. Ergo A: BzzCDzEF. Q.E.D.

PROP. XVI. THEOR. 1

. . . L .r ’ I

r--C HDG IL. .H.
Si quatuor magnitudinn proportionak: fue-

rint, A: B : E: D: (9’ alterne pfoportionalu
"un! A: C :3: D.

Sint ipfàmm A, B aeque multiplices E, 17,6:
îpfarum C, D aliae aeque multiplices G, H.
HincA:B:’E: F. SedA:B:C:D(lgyp.)
Ergo’C:D:E:F. RurfusC:D:.°G:H;
hinc”E:F:G:H. QuarefiEB,:-.,(G:
èrit9&FD,:,(H- ErgoA:C::’B:D.
Q. E. D. *

” Sahel. Haec propofitîo 8c l4. locum tan-
- .tum habent, fi magnitudines proportionales eius-

dem generis funt. .Ceterum ex hac demonfirare
poflhmus.jifitA: B :20.- D, 8e A)(B, .flèù’
-C )( D, Nazi: fumtis ipfarum A,B,C. D aeque

r. l6. 5.
multiplicibus E, F, G, H: quia o A: B:E : F, 8:
ergas-AzEzB: F,& A)(B; etîcE)(F.
Hmc&aGD(H. SedquumfitnG:H::C:D,
à ergo rG:C:H.-D: eritg C)(D. Q.E.D.

PROP.
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PROP. xvn. THEOR. i

Si com o me ma nimdinn
O ’ P fiat propagande: fAC: BC

:DF:EF): Udiuifizepro-
N partianale: arum (A B : BC

K :DE: EF).
F M Sumantur enim îpfarum

C quidemAB, BC, DE, EF
B E aeque multiplices GH,HK,

z LM, MN, ipfàrum veroB C,
EF aliae vtcun ne aeque

G A D L multiplices K0,(ll*IP. Tota
KGœmmACmmmmmhwœmqmmHGmbï
ipfius AB, vel LM ipfius DE. l Sed quam
multiplex cil LM ipfius DE, tam multiplex
»efi"LN ipfius DF. Ergo GK &LN ipfa-
rum AC, DF aeque funt multiplices. Run-
fus? HK-I-KOidefiHO, &MN-l-NPo-z. 5;

.id cit MF, aequej multiplices, emm: ipfamm
BC, EF. Ell: veto AC:BC:DF:ÈF.
Ergo fi G K D, z:, ( H0; erit quoque
.LN ), :, ( MP. v Si veto GK B,:, C
HO z erit 8c, communi HK ablata , adhuc
GH B, :,(BKO; Et fiLN B, :,eMP;
erit, communi MN ablata , adhuc LM D,
z, (NP. Ergo fi GH D, :,-( K0: erit

l 81 LM D,:, ( NP. Quare KAB: BC:: x, 5,44; 5,
DE: EF. E. D.

.H

PROP.,
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A me EVCLIDIS ELEMENT.

PROP. XVIII. THEOR.
Si dimfae magnitudme: fint Proportianalej

(AB: BC-:DE: EF): 8’ campojîtae Propor-

tionaler arum (AC: BC::DF: EF).
:C’ F i Si negas: eritAC ad BCvtDF

G ad aliam F G ipfa F E minorem vel
B maierem. Sir primo FGCF E. SedE quum fi: 4» AB: BC: DGLFG

2:” DE: EF, ô: DGDDEyerit’i

A D AFG DFE. E. A. àimiliter nec
pareil elle AC adB C vt DFad ma-

iorem quam FE. ErgoAC: BC:DF:FE.
Q. E. D. .

PROP. XIX. THEOR.
j B Sifuerit w tata A B ad totam CD,
’ in: ablata AE ad ablatam CF: erit

"tiqua EB ad reliquat": FD, w tous
E FAE ad 10mm CD.

A Nam quia AB:CD::AE:CF:
, -A C erit alternefi AB:AE:CD: CF,&

.diuidendo 7 BE:EA :DF: FC, ô: rurfus,
.alterneBE:DF:EA:FC:-.AB:CD. ’

E.D. l *I , Caroflar. .i .Quonîam oflenfum’ cil, fi filerie AB: AF.

3. ,7,æ.fi;.:CD: FC, foreAB: CD: BE: DF: erit
alterne A B: 8E: CD: D F. Hinc 8 fi mm
pojitae magnitudincr proportionaler funint, cm
nertendo aliam proportionale: erunt.

’ PR O P.
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PROP. XX. THEOR.

a Si fin: tu: magnitudiner’A,
B, C 65’ aliac ipfz’r marrera aè-

qualn D, E, F, quae émue fil-
mantur in eadem ralione (A:
32D: E,&B: C:E:F);
ex aequo autem 12713:4 A maiar

. uam tenta C: uartaDAB C D EF fiaqMfixta F maior erit; Üji
aequalir, aequah’: ; 0’ fi minar, minor.

Quum enimADC: erit A: B)F C:B. Sed t. 8- 5.
(hyp.)AszDzE, acquecznzëF: E. Ergo ê: à)? &
D: BD 1° F: Eu Ergo D D 3 F. Similîter "nm-:5.
ofienditut, fi A z, ( C, foreD z, ( F. 3- I°- se
Q. LE. D. ’

PROP. XXI. .THEOR.
Si fiat tre: magnitudinn

A,B,C, Cf aliae ipfi: numero
aequalia D, E, F, quae aime
filmantur , 65’ macadam ratio.

I a ne; fit autem [an-turban a;
rum ra nrtia(A:B::.E: ,

A B’C D E F &B:PC-ÊD:E),Ü’ex aequo
prima A maiorjit quam tertîa C: 59’ quarta D

quam fixta F main? erit ; if fi aequalir, ae-

qualir; fifi minor, miner. L
Quia A)C: ef’c’A: BB’ C:B. Sed eftA: u. 8- 5.

B :E:F,& inuerrendo C:B:E: D. Ergo’L 3- 8- 5-
’E: FBE:D. Ergo’l F(D, vel D D F.’*’ m 5’

Similiter oflenditur, fi A2, ( C, fore Dz, L
a. Q. E. D,

. PROR,



                                                                     

a

w.- s.

v. 2°. f.
E. s. def- 5o Q. E. D.

[26 EVCLIDIS ELEMENT.
PROF. XXII. THEOR.-

Si fiat quotaunque magnitu-
dine: A, B, C, Cf alia: ipfi: nu-
mera acquit: D, E, F, quae bi-
na: fitmantur, inVeaa’em ra-

tion: (A:B:D:E, &B: Ci
A :E: F): 59’ exaequo in ea-
dam ratiom arum: (A: C :

D: F). ,Sumantur G, H iplàrum A,
D aeque multiplices, ô: K, L

. ipfàrum B, E aliae vtcunque
aeque multiplices, nec non M,
N ipfarum C, F. ErgoP G:
KzH: L, 61 K: M :L: N.
Quare fi fit G B, z, m M, erit

BCq-1B, :,CN. Ergo A: C25D: F.

” Sahel.

l. Ergo rationum aequalîum duplicatae, triplica-
tae &c.p"etiameequales funt.

a. Et vice verra, quamm rationum duplicatae,
vel triplicatae &c. aequales funt, eae inter fe ae-
quales funt. Sint e. gr. a, b, c, d, 8: e, f.
g,h, 8c fit au! :e:h:erita:b r: e: f. Si .
negas: fit a: b:e: p, 8c p B f.& pone vj-ï-e,p,
s, t. lgîtur quia e: p ( e: f, erit p: s ( f: g,Bc
s: t ( g: h, ideoque s B g, 8c t B h (131.14.30.
Sed quia a: d z e: t, (pet fch.l.) 8c a: d .1: e: h:
erit quoque t : h. Q. E. A.

PROP.



                                                                     

» LIBER V. a;
PROPÎXXIIL THEOR. L

Sijint in! mzçgnitztdinef A,
B, C, 59’ alias ipfi: marnera ao-

qualo: D, E, F, quae binae fi-
mantur, in eadm rations, fit

. v . autem: crturôata earum ra-
ABL D h Fportioëk:B:E:F,&Iç:C
.G H L’ KM N z D:E): Ü ex aequo inca-

dem ration: orant (A: C z
D’: F )’. 1

Sumtis G, H, K, ipfarum A,
B, D aeque multiplicibus, ô:

r p aliis L,M,N ipfarum C, E, th-
’ cunque’aeque multiplicibus,

erit° :A: B ; G: H, à: E: F a. 15.5.
: M: N. o Sed ponitur A:
B: E: F. Ergo G: H":z. n. 5.

.M:N. thuiaB: C:D:
E: eritH: L :EK: M. Quarelr fi G B, t, g. 4. s.
( L: erit 8: K B, z, m N, ô: propterea’: "a?
A:C::.D:F. Q.E.D. ”’ °l5’

PROP. XXIV. THEOR.
G H Siprima A B ad jèmndam C . p

tandem aoûtat rationem, quam
l E renia D E ad quorum F ; bubon

autem (9’ quinta BG ad ficundam

l C candem rationem, quam flirta
E Had quartant F : Cf compofita .

A C F e prima ô’ quimaA G ad lacun-
dam C eandem rationem hâtait , quam compofi.
ta (jertia (9’ fixa: DH ad quartant F.

Qulim
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u. copals. B].

du hyp-
M. 7. 5.

1:8 EVCLIDIS ELEMENTÇ
, Quum enimBG:Ci’EH:
1H F: erit inuertendo C: BG z"

FzEH. thuiaABzCzDE:
F: erit ex aequo 9A3: BG:

I l DE: EH;,ergo componendox
AG: G3: DH: HE. Hinc

A C D F quum praeterea fit G B: C :
HE: F, erit ex aeqquAG: C :DH: F.
Q. E. .D. .

PROP. XXV. THEOR.
B Si quatuor magnitudinerfue-

D ri»: proportionaln (A B : C D z:
G E: F) : maxima ipfizrum A B, CT

H minimaF duabu: reliqui: CD
4- E maioro: arum.

Fiat enim AG z E, ô: CH
:F. QuoniamergoAB:CD

A C E F :4’ E: F:"A G: CHzperit
.GB: HD :* A B: CD. ISed AB il) CD.

Ë: fifi... Ergo GB B le H D. Quare, quia A G -l-« F
4:. z. ex.
in 4. et.

:VCH 4- E! erit8 AG-l-GB -FF BC H
4-HD-l-E, id efl,AB-l-FBCD-l- E.

* Quaefequunmr propofitiones non fun: En.
clidis, fed ex aliis defumtae. 0b frequentem ta-
men earum vfum cas Euclideis fubiungere, Ifaa-
cum Barrow feeuti, voluimus.

. * PROP. XXVI.ITHEOR.
A C ......... Si prima adficundom
B D ..... l habueri: maiorem ratio.
E mm, quam tertio adquartam; babebit inuorténdo, jëcunda ad primant
minorem "ratinent, quam quarta ad mm»). i

. »- Si: l
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Sir A:BBC.: D, .DicoB: A(D:C. Nam’. .3 Ï

c6ncipe C: D:E:B. Ergo’ A: BBE: B5616 ’
quareCA BEzergo” B: A(B: EvelâD: C.,i

Q.E. D. la:* mon van. THEOR.
A 4-...- B -- Si prima ad fitundam
C ---- D -. babuerit maïorat: ratio-i
E mm , quam tertia niquan-tant: babebit quoque 1&ch prima ad tertiam ma-
iorem rationaux, quam ficunda ad quartant.

Sir A: B B C: D. V Dico A: C BBrD. Nain, m
plus E: B: C: D: ergo ’ A BE. ErgoA: 0;. a:
)*E:CvelAB:D. Q.E.D. Ami.

- 1: PROP. XXVIII. THEOR.
B

Si prima ad [mandant babum’t maiorem ratinent,
quam renia ad quartant : kobold: quoque compofita
prima cum facunda ad ficuudam maiorem rationna,
quam comquita tertio cum quarta ad quartaut.

G:

x-ll JzA. B on E Fil SîrABzBCBDE: EF. DicoAC:BCB
DF: EF. Nam cogita G’B: BC :: DE: EF.:l-"vfo
Ergo I" ABBGB: adde vainque BC, erit ’ ACV- 4» m
B cc, «gai AC: BCBGC: 3c id efl’ DEN- 5- .

EF. E. D. e n I O. la. je
* PROP. XXIX. THEOR. r

Si compojita prima cumficunda adjëcundam ma-
iorem bahut"? ratiomm , quam compcfita tertia cum
quarta ad quorum: habebit quoque diuidmdo pri-
Ma ad ficundam maiorcm rationna, quam renia a

quartant. -l , Si:



                                                                     

V. hyp.
0. a9. 5.
z. 26. s.
ü 380 à

a. 10. à
a. 8. 5.

13° EVCLIDIS. ELEMENT.

. G l. A v . n .A B b c n E F
Sir AC:BCBODF: EF: dicoAB: BCBDE:

EF. Intellige GC:-BC: DE: EF. Ergo"AC
B G C. Aufer communem BC: erit? ABBGB.
Ergo AB: BC B ’- GB: BC, vel’ DE: EF.
Q. E. D.

*PROP. XXX. THEOR. p
A B Si compofita prima tu»:

’---lz-’*-*c fiounda adjëcundam ba-

n - buen’t maiorem ratio-nem quam compofitd ter.
n’a cum quarta ad quartaut : babebit par couder...
forum rationi: prima mm ficunda ad primant mi.
.norem rationem, quam îertia aux quarta ad ter- .
tiam.

Sit AC: 8C) DF: EF: dico AC: AB (DF:
DE. Nam quia"AC: BC B DF: au: erit di.
uidendoAB: BC B FDE: Eh; inuertendo igi.
aux BC: AB C EF: DE, ergo componendo
AC: AB4’ e: ohms. ou. D.

* PROP. XXXI. THEOR.
VA .-.-.--- D Sifint ne: ungui-B E ---’- tudine: A, B, C, (gr
C --- F -- aliae ipfi: aequales
G --- numero D, E, F; fi:-H ---- que maior ratio prâ-mae priorum ad ficundam , quam prima: pofleriorum
ad fimndam (A: B B D: E), item ficundae pria.
rrum ad terril!" maior, quam fiamdae pofleriorum
ad renia»: (B: C B E: F): erit quoque ex aequo
maior ratio prima: priorum ad tertiam, quam pri-
ma: pofleriorum adirertiam (A: C B D: F).

Concipe G: C:E: F. Ergo à! B B G, ergo"
A: G ? A.:*B. Rurfus para. H: G : D: E: er-

go
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gofl H: G «:1 A:B, &fortius 7 H: G-4A: en. :13. ç.
Quare - A d H. Proinde A: c d du: c vers? cil-lm.

DzF. Q.E.-D.- c 22.5.
æ mon XXXII. THEOR.

15 ,- Si fin: ne: magnîtad
E --..-- dine: A, B, C, (7 alia:
F ..- d ipfi: munem aequales D,

E, F; fitque maior ratio
primae priera»: ad fi;

v andain, quam ficumlaç
pofleriorum 4d tutie": (A: B C E: F), item finiri-
da: priaram ad tertiam, quam prima pojleriowm .
ad ficundam (B: C d D: E): Mit quoque ex aequo

junior ratio primat prioîuzu ad tertiam, quam pri-
ma: pofleriorum ad tertiarhï A: C ’C D: F).

Huiusce demonftËatîo plané funins efi demon-
firationi praecedentis.

maman»W

*;PR0P. xxxïn. THEOR.

A B Sifum’t ":420? ratio to-
- fia: AB ad totumCD, que»:C F v D, ablati AE ad d’un": CF:

erit (7’ reliqùi EB ad reli-
quat»: FD maior furia, quam mon)" AB ad totum

CD. 4 -Quonîam A B: CD 3d AE: CF: erit ’ permu- c. :7. g.
tando AB: AF. d CD: CF; ergo conuertendo 54 3°C 5- d
AB: EB C CD: DE, permutando igitur AB:
CIT 4 E8: DE. Q. E. D.

.* PROP. XXXIV. THEOR.
Sijînt quatcanque magnitudiner, Ù dine ipfi: ae-

qutfmmero, fitqu: maior ratio prima: 10707141;

’ I a a



                                                                     

à: EVCL. ELEMENT. L. v.
ad primant pofleriuram, quamfimndae Mfimdam,
Ù ban- maiar, quam renia: ad .rem’am, (flic dein-
cep: :babeâant omnes prions fimul ad omne: pqfien’o-
res fimal "mon": rationna, quam omnes prions, ’
relitîa prima, ad 0mm polluions, relifla poqua
prima ; minorem autem, quam prima priant": ad
primampqfleriomm; maiwm djique mais qui.
chima priera!» ad vltimam pofieriorum. .

Homm demonfiratîo en: penes interpretes,
’ quos adeat, qui cana defiderat. Nos omifimus.

breuitatis Radio , 8: quia eornm nuuus vfusjn hic
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DEFINITIONES.

1. Similnfigurav reflilineae funt, quae a:
fingulos angulos fingulis aequales habent, ô:
circa aequales ’angulos latera proportionalia

4’ Non fimilitudînis efi haec N. ’
2. Reciproca: figura: film, quando in vtrav

que figura antecedentes à: confequentes ra.

tionum termini fuerint. .3. Secundum extremam Cf media»: rationna
"êta lima [2&4 efi’e dicitur, quando vt tout
ad mains fegmentum, ira mains fegmentum

ad minus fe habuerit. .
, 4.. Altitude tuimqu: figura: efi linea per-
pendicularis a vertice.ad bafin duâa. x
’ 5. Ratio ex rationiburcompani dicitur,quan-
do rationum quantitates inter fe multiplicatae
illius faciunt quantitatem.

. . . . . B .Î SIgnum quantums ratloms A : B efi x. fa-

licet fignum quoti, qui indicat, quotîes antecedens
. contineat confequentem val aliquotam eius pat-

çem. hm quia rationum A: B 8: B: C quantita-

tes-ÊSc-Ë- inter fi: multiplicaèae fadant (fr

quae quantitas en ratinais me z dîcîmus rationem
A: C componî ex rationibus A: B 8: B: C, quod
fic feribimusLA: C) : (A: B) 4- (B: C).

v - I 3 EROP.
z



                                                                     

sa EVCLIDIS ELEMENTfl
PROP. I. THEOR.

Triangula ABC, ACD, a! parallalogramma
EG, CF, quae candcm babent altitudinem, a
interjè v! bafiJç BC, C D. ’

E A F 1. In BD produâa fu-
. mantur B G : GH :

BC, &DK:KL:CD,
à: iungantur AH,- AG,

1.38.1. Ali, AL. Et 0*AHG B C DKLABG z A. AâH :2
A. ABC, 6l funt proinde bafis HC &AACH
bafis BC à: trianguli ABC aeque multiplicia.
Similîcer pater elfe bafin CL à: A. ACL bafis
CD à: A. ACD aeque multiplicia. [am fi
HG ), z, ( CL; eritôz” AACH à:,C I

p. s.def.5. A. ACL. Ergo BC: CD z 13 A. ACB: A.

ACD. Q. E. D. C V7. 4:. 1. 2. Quia Pgra. EC: CF fun: dupla 7 Arum
3- us: s. ABC, ACD, sa hinc 3 EC: CF : A. ABC: A
* "a 5d ACD:ex;it’EC:CF :BC:CD. E. D.

* IScboI. I
G Hinc tria» a.H D la ABC,DEF,gù’

pgra. GC, HF,

B quorum aequalesL C IEM FK fila: bajè: BC,
EF, in fa baba" vt altitudine: AI, DK. .

z Shume IL : CB, 8c KM L: FE, ac iunge LA,
a, ,, .5, MD. Quia ergo IL :KM: airé A. ALI: A.
ne 38. 1. DMK : AI: DK. Sed A. ALI :1: " A. ABC, 8c
a. 7.&11.5.A. DMK z A. DEF. Ergo A. ABC z A DEF :9
A tir 5. AI: DK 2C Pgr. GC: Pgr. HF. Q. E. D.

PROP.
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PROP.: Il. THEOR.
A i Si vni lateram BC trianguli

ABCparallela rafla lima DE du- .
tatar: baccpraportionaliter fi.

D E cabit ipfim trianguli laiera AB,
AC. Et fitrianguli ABC laiera

B C A B , A C Proportionaliter fiêîa
funin: .- quaefeéïionn coniungit

rafla lima DE relique trianguli lateri BC par;

allela erit. a1. Sit DE ad BC parallela: dico fore BD:
DA z CE: EA. Iungantur enim DC, BE.
Et quia’ DE, BC parallelae , erit A BDE :M- h)?-
A CDE. Ergo A. BDE: A. ADE : a A: 37?. ;
CDE: A. ADE. Atqui A. BDE: A. ADE
: ’BD: DA, ô: A. CDE: A. ADE:CE:v. l. 6.
EA. Ergo BD: DAzg CE:*EA. E. D.ï- "- 5’-2. Quia° BD: DA z CE: E A, a: BD: DA .. hyp.

z” A. BDE: A EDA,&CE:EA::A.CDE:a;1. 6.
A EDA: erit! A.*BDE: A EDA z A CDE;9- "o 5-
A BDA, ô: hinc A BDE zr A CDE. Qua; ” 9i 5’
tef ED, BC parallelae funt. Q. E. D. ” 39’ ”

PROP. III. THEOR. v
Si trianguli ABCan-

4 gala: A bifariam fica-
* a mafia-am autem angu-

A lum rafla lima AD fi:
ce: etiam bajin BC: 5a-

B fi: figmenta BD, DGD C tandem ratiche»: 546:5.
6m, quam reliqua trianguli laura BA,- AC.

I 4 i - - * v Et
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i rag EVCLIDIS ELEMENT.

Fi Etfi bafit BC [&ng
’ÏBD, DC tandem baba-

ant rationem , quam re-
liqua triangali ABC la-

B verrine A ad fi ionmD C D duriturl refit; lima
AD, trianguli angulum A bifariam limait.

.1. Ducatur enim ad AD parallela CE, ô:
producatur BA in E. ’Quia ergo ang. ACE
2° CAD, ô: AEC z" BAD, &CAD :9
BAD: erit ACE : ABC, à: AC :76 AE.
Hincq’ BD: DC z BA: AC. « Q. E. D. I

a. Iiédem ,conüruâis, fi BD: DC z BA:
AC: quia BD: DC:*l’ BAzAE, erit BA:ACl
::’ BA: AE,&ergb AC:*AE, a ang.
ACE: fi ABC. Sed ang. ACE : v DAC
à: ang. ABC z" BAD. Ergo ang. BAD z
DAC. Angulus igitur A bifeâus cit a reâa.

AD. E. D. 4
PROP. IV. THEOR.

F . Acquiangulorum triai:-
’ * galon»: ABC, DCE pra-

ponionalia- film laura
qua: tir-cum arquait" an-
gulai "s 69’ homologa fait:

v laura , quae aequalibui
B C E angulirjùbtmduntur.

Sît ang. A z D, B :DCEyôz ACB : E:
dico fore BA :AC :- CD : DE, item BC : CA:
CE: ED, 8l AB: BC::DC: CE.

- Pofitu

tara BA, Anguae a4

i

.- 4-5 .9. 4b.
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Pofita enim CE ipfi BC in direâùm, pio-

duc BA ô: ED, quae in F concurrent: quia
ang. 3-;- E :7 B-i-ACB a 2. Reâis. 31.31??-
Et quia ergo CD ad BF , à: AC ad FE paralle- .Î 273., I
lai efl: airé AF.-:CD, a: FD z AC: Sed" a. 34. x.
BA: AF :BC: CE, a: alterne AB:BC:AF: r 1: 4
CE, a DC: ce :9 AF.: CE. Ergo AB: se a. 7. ,.
z DC: CE.

Rurfus 0b CD, BF parallelas cf! v BC :i CE
z FD: DE : AC: DE. Ergo alterne BC:
CA z CE: ED.

Et quia erat AB: BC : DC: CE: erit ex
aequo-i BA: AC z CD: DE. Q. E. D. a. a. g.

* Sebolûmi.

Il. Hinc AB: DC ::* BC: CE z AC: DE. n 2616. g.
a. Si in A. EFB ducitur bali BF parallela CD; v

ÆBF-:CDA:BE:EC:FE:ED. N 18.5.
3. Triangula aequiangula fimilia faut. ’

PROP. V. THEOR.

F Si duo . iriangalaq C ’ ABC, DEFlateraba-
D L à beau: propartianalia:

acquiangula cran:

A BG
triangula, Cf aequa-

r le: babeôunt anguloe,
quiia: homologa laiera filètendumar. l

Fac ad reâae DEPpunâum quidem D ang.
EDG z CAB, ad punâdm vero E ang. DEG à? l”
z CBA: à reliqui G, C aequales emm’. Er- 1:6:
go: AB: BC :- DE: EG. Sed’ ABE BC z ., 1.51,,
DE: EF. Ergo 156:” EF. Similiter (miam 9. 5.

. ’ I 5 . 131).: 0



                                                                     

2319.: :l aHà???
e F9? 9,1

.33- EVCLIDIS ELEMENT.

ED: DG z? AB: AC :I° ED: DF, eritDG
: DF. Quare 9 ang. F .: G z C, 6:. ang.
FDEzEDG: A, ë: ang.FED:DEG:B.
Q. E. D.

r ” Sahel. Talia ergo triangula fimilia film.
(a. fch. 4. 6.)

PROP. VI. THEOR.»

A D Si duo triangula ABC,
H DEF vnum angulum A

vni angqu FDE aequa-
lem baient ; air-ca ae-

, B c E F quale: autem angulor la
tera proportionalia (BA: AC : ED: DF ):
aequiangula errent triangula , U aequaleiba-
bebunt angulor, quibu: bomologa IateraBA,ED,
ô: AC, DFjùbtenduntu’r (B z DEF, ô: C :-

DFE). .Ad reétam DF fiant ang. HDF : A vel
FDE, ô: ang. DFH : C. :Erit ergo 0 ang. H
z B, 81 HD: DF :’BA: AC:" ED:DF.
Quai-6° HD : ED, ideoqueîâ ang. DEF z

H: B, étang. DFE:DFH:C.
E. D. A

. f Sahel. Talia ergo triangula fimîlia funt. I

PROP. VIL THEOR. ,
A. A A D Si duo triaugula ABC,

DEF 07mm angulum A
H vni D aequalem babouin;

eirea alia: autem lingule:
la C F» ABCÆ E laiera propor-

V flouait]!
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tionalia (AB: BC: DE: EF); reliquorum ve- Ï
r0 C, F natrumque fimul vel minorem vel non
minorem refit): aequiangula erunt triangula,
0’ aequale: babebunt angulo: ABC ô: E, cir-
ea quo: laterafimt Proportionalia.

r. Si enim non efi ABC : E: fit alteruter
ABC maior, ôz ponatur’i’ang. ABH:E. 5311N- 23. 1c

.C, F acuti. Iam quia & A : D: erit in ae-ZZ a:
quiang’ulis" triangulis ABH, DEF , AB: BH a. hyp.
:4 DE: EF. SedflAB: BCzDE: EF. Er-y. 9. 5.
go? EH: BC, ideoque 3 ang. BHC :C (Isa. ç. 1. -
Reâo. Quarei ang. BHA D reâo, ô: proin-a. 1;. r.
de ang. F ) reâo; contra hyp0thefin.

a. Pone autem vtrumque C, F non efl’e re-
âo minorem, & tamen ABCDE. Quia ang.
,BHC : C: ang. BHC -I- C non efiènt duo-
bus reâis minores. Q. E. A3. A Ergo in vno-g. I7. 1;
que cafu ang. ABC z: E; 6: hinc ang. C :F. n

Q. E. D. n’ Scboliuni.

i Talîa ergo triangula etilm fimilîa funt. (3;ch
4». ).

z. Eodem prorfus mode ex 16. l. in locum 4. 6.
fubfiituta demonflrariîpoteü hoc theorema: Si duo
triangula vilain angulum vni aequalia: babeant, ciron
alios autem angulo: laiera aequalia , reliquorum w-
ro angqurum vtrumque jimul out minorem au: non
minorem rafla : aequalia mon triangula, (9’ aequa-
les imbibant angulai, oirea que: finit aequalia late-
ra, à! reniant lotus tertio aequale babebunt.

PROP.



                                                                     

14° EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PRO P. VIH. THEOR.
A i Si in triangule refiangu.

la ABC ab angulo reéio A
ad ôajin BC perpendiculari:

n c AD ducatur: quae adper-
pmdioularem [uni triangule ADB, GDA (f to-
ti ABC Ü interfi fient finiIù. ’

u. m. a. Nam an . BDA z" CDA a: BAC, ô: ang.
s. 32.1. BAD z CF, 0b communem B, item ang.

CAD::B, 0b communem C. Ergo Aa.ADB,
«316134-6- CDA, a: ABC funt aequiangula, ô: proinde’ ’

fimilia. E. D.

Carol. iEx hoc manifeflum en, in triangqu refianguio
perpendiculaire), ab angulo rifla ad bafia dardant,
media»! proportionalem eflê inter figmeata 61g: (-3-5-

BD, DA, DC); 8c praeterea, inter bajin bali:
*figmentum vtrumlibet, lotus fegmento contaminai»
imdiamfilê proportionale BC, CA , CD, 8c .4."-

’ CB, BA, BD).

PROP. 1X. PROBL.
A data rafla lima AB impera-

iam partent (e. gr. tertiam) a6.-
CE fiindera.

B i Ducaturq ex A fub quouis an-
C gulo reâa AC, ôz’ in ea fumatur

punâum D1 vtcunque , 6: ipfi AD aequales
fiantDE, EC. Iunâae BC parallela fiat DF.

u. 2. 6. . Erit ergo " BF: FA z CD: DA. Sed DG
a. 8.def. 5. : z DA, ergo BF k:A 2. AF, 6c AB z 3 AF,

id eflAFzâAB. E. F.

A

i Sahel.
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* 80,101. Sumitur in hac demonflratione, fi qua-

tuor magnitudinum proportionalium (Ci) : BA:
BF: FA) prima fecundae fit multiplex, terriam
quartae aeque multiplicem ’eflë. Cuîus veritas,
fi cui ex a. 8: 8 dèf. 5. non paœret, fic ofiendi
poirer. Surnatur aliqua G, quae fit- aeque multi-
plex ipfius FA ac CD ipfius DA: erit (u. s.) G:
CD z FA: DA, 3: alterne G: FA z CD: DA
z BF: FA... Ergo BF z G. 8c ideo BF tam mul-
tiplex ipfius FA, quam C D ipfius DA. "

PROP. X. PROBL.
A

D F Datam reé’iam lineam in-
’ [sélam ABjimiliterfeeare, tu"

E G data reéia AC [dia eji (in
c B D’E)o
i Pone datas AB, AC ita vt quemuis angu-

lum A comprehendant; iunge BC, ô: huic du

parallelas EG, DF. l v Î
Iam, fi praeterea ipfi AB duâa filerit paral-

l.e1a DHK, erit e DH z FG a: HK : GB. p 34; L.
Porro in A KDC efi ’ CE: ED 1: KH: HD v. z. 6.
:2 ne: GF. E: inA GAE ce: ED:DA:’ à 7- 5-
GF: FA. Ergo fegmenta reâae AB fehabent
v: fegmenta reéiae AC. E. F. l

* Coroflar.

Ergofi ad vnum trianguli [nous plan: paraleiae
lutine filerint: mon mania laierai» "ligament fig-

mmta Maremme. -
fSeboi
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  * Scholium. - IHinc dîfcîmué

"au": datant AB in
quotui: aequales par;
tu ( puta 5) 12mn;
id quad facilius
mfinitam A D, eîque

* parallelam BH et-iam infinîtam. Ex bis cape partes haquales.AR’,
R5, 8V, VN, 8c B2, ZX, XT, TL, in fingulis .vna
pandores , quam defiderantur in AD. Tum re&a0
ducantur LR, T8, XV, ZN, hac quinquifecnbunt

* 33’ L datam AB, Nam RL, 3T, vx, NZ ° panatela:
, lum, ergo quum AR, R8, 8V, VN aequales fint.

sa [en huJ- erunt 7 AM, Mo, OP, PQ aequales. Similitet
ch 14’ 5- guia zzz z 2x, erit BQ z QP. Ergo AB quin-

quifeEta en. .   I
PROP. XI. PROBL.

Dada: dam refît: livrai: AB,
C C reniant proportionnait»: imm-

nife.   4 .Datas reâas fub quouîs angulo A

D pontas produc,& in A8 produfia ca-x
. . pe BD z AC, iunge BC, cui parallelam age DE.

l. z. 6. - Sic eritAB:BD id cil AB: AC z 4 AC: CE.

Q. E. F. ’PROP. XII. PROBL. ’
’ Tribu: dm: ’reEîi:

F ABC lineisA,B,C,qu4r-
tam Proportiomlemin-

.A unaire.,   (i E: ’ bub angulo quouià
D ducantur reâae infinîtae DE, DF, in quibus

4- v capia-

raeflatur fic: Duc  
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èapiaitur DG z: A, GE r. B,DDH z ; iun--
&ae GHD parallela ducatur EF. D
’ His ehim faâis erit’ DG: GE :- DszHF, ç, 3, a,

idçflAzB:C:HF. E. F. *
. PROP. XIII. PROBL.

a
D Dudbur dam reéîù Iineir

t AB, BC, media»: Prapartionau
lem inamirc.’

.A V U B, Ponantur in dîreâum, 6c
I fuper AC defcribatur femi-

circùlus ADC, ducaturque a punfio B ipfi AC

ad reâos angulos BD. j V
Duâis enim AD, DC, erit, ob ang. ADC’ f- 3b 3c

reétum, AB; BD, BC". Q. E. F. "- m 8- 5.
’ I * Scholium.Et (pet l. fch. 31.3.)jî rafla BD, reflue AC adreé’r’a:

infiflens ,fit media proportionali: inter Indus [agrum-
ta AB, BC: fimicirculu: fian bac AC dqàriptw,
par tintemum illim D tranfibit. Nam quia (par 6. 6)
ang. A r: BDC, 8: C ..-... ADB:,erît ADC métas D

(pet cor. 31. 3). .. PROP. XLV. THEOR.
A un, ParallelogrammorumAB,

I.” BC, aequalium, 52’ vnum an-

(gulum B vni B flaquaient ba-
entium. reciproce propar-

tianalia fion laura , qua:
. " circum qequale: angula: ’

(DE: BE z. GB: BF). Et quorum parplleIo-
grammorum A B, BC, vnum angulum B vni B
aequalçm habentzum, reciproce praporriônalz’a

fion lama, qua; tir-cum (taquait: langui"! 1?,
i114 inter fejimt aequalia. Pofins D
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A F Pofitis in direétum DE ô:
’BE: enim a: FB, BG o in

’13; direétum. Compleatur

Pgr. FE. ’a 1. Iam quia Pgr.AB.:
5, BC: erit AB: RE :76 BC:on FE. Sed AB: 1:1; :«P DB: BE, me: F5:
5 GB: EF. Ergo DB:DBE 2:" GB: BF. Q.E.D.

  2. Quia et hyp. DB: BE :GB:BF;Y&
DE: BE z Pgr. AB: FE; & GB: BF:BC:
FE: erit Pgr. AB: FE z" BC:.FE; quat:

lh 9o 5: Pgr. AB z * BC. E. I).
PROP. XV. THEOR.

......... Trian ulorum ne h’um,
B DABC, ADÎËS, 69” romançai:

BAC vni DAE aequakm ba.
bentium, reciproce proportion-

E lia film lutera, quae tirant: ae-
  qualn lingule: (CA : AD r: EA:

AB). Et quorum triangulorum A B C. A DE,
vnum angulum BAC vni-DAE aequalem baffl-

Jium,,reciprocepropartionaliafimt laura, que
tin-am «gauler anguloI, i114 fun: inter]: ae-
qualia.

Ponanrur in direâum latera CA, AD, quo
p.3.fchl,5,,. faâo ô: BA , AE in direâum le emnt. Iunga-

tur quoque BD.

y. 79 s.  1. Iam quia A. ABC:ADE per hyp.erîtV A
A. ABÇ: A ABDzAADEi A ABD. At-

8.1.6. qui A ABC; A ABD:ÈCA: AD, &A.

. . ADE:
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ADE: A ABD :DEA: AB.. Ergo CA: AD
z’EA: AB. Q. EAD. , . ...
. 2. Quum erhyp. CA:AD:EA:AB, ô:

CA:AD: AABC:AABD,&EA:AB::”
AADES AABD: eritAABCà ABDzfl
ÊDË: ABD; ErgoAABC’::AADE. Q. ç. 9. 5.

PROP.-XVI.. THEOR.

a. u. 5,

A n C G J Sigma-DI I   Hitler rafla:1 .   . lineae pra-B LE A B C ’ partimmlc:
1) fuerintAB: . Ï ï?

CD:E:F:)’eÉïahgulzçmABXF,jùb extrémi:   V H D

cobnprcbenficm, acquit: qfl raflangulo CD X
E, quodfith medii: comprebenditur. Et fi ra:
&angulum AB X F, lité extremi: comprelnn-
lima, aequale fuerz’t et CD X E , quodfitè mg-

dii: comprebmdimr : quatuor "(Figer lima: AB,

CD, E, F proportionalu arum. . D
Fiat enim Ë fuper AB’reûangulum cuius g. fch.46.r.

alterum latus BG z F, icemIfgper Ç1)...fiac
Rgl. CH, cuius altemm latus DHzE. " "k

. 1. Qnîa ponitur AB: CD:.E: F:"’DH: u. 7. ç.
BG: erit9 AG::CH, id cit AB X F ::-CD 3- me.

XE. Q.E.D." V" ,. Ï Dà. Quia Pgra. AG, CH, anguîos’reflos B,j I

D aequales habentia, aequalia ponunturberit A t) A.

AB:CD9:DH:BG:E:E. Q. D. D ’
D * Schol. Hinc ad data»: reéîam AB facile efl ,

414mm: feflangalum CH applicart, faciendoD AB: r. 12. 6.

CD:DH:BG.. I D A. ID .. , . K PRO P.
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PROP. XVII. THEQR.*

,....-..A Si in: re-s. B c D fla: lima: A,A B 3’ C’ Pr 01””

HO florale: fue-rint: reflungtdum [546 extremi: A, C compre-
benfum (laquait efl ci quad a media B fit qua-i
drato. Et fireéïangulum filé extremir A, C
tompnbenfum aequale ’fiærit ei quad a media B

fit quadrato: turf-:84: linette A, B, C, pra-
partiamk: arum. A ’ ’

. 1. SitDle. Iam quia (hyp.) A: B:
1.-16. s. B: C: erit A: B:D: C. Ergo AX C r."
A. 319*533 X D :A Bq. E. D.

2. Quia ponirur A X C: Bq : BXD :C
erit*A:B ..-..D:C:B:C. E. D. -

PROP. XIVIII. PROBL.
D G E A dam rèéîa li-

H F I nm AB data raffi-h   lima CE fimz’le (5’
C n militer quîtumrhA Be Défilineum defiri-

être.

u, ,3. L lange DF, & facP ang. A :C,& ang. ABH
z CDF, ang. vero BHG:DFE,& ang. HBG
: FDE. Rcâilineum AHGB erit A) ipfi

CDEF. ,v. mais; Nam A. HBA aequîangulum ’ efi A FDC:
sa; 6 a: ergqâ HB: BD : HA; FC z. AB: CD.

si c 4’ ’ Eadem ratione in. Ais I-IGB, FED dl I-IB: FI.)

tu. 5. z BC:.DE : CH: EF. Ergo.o HA: FC

l
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r: ABch: BG: DE z GH: EF. Pne-

’ terea per confit; cit ang. A :C, ô: B:ABH,
4-HBG: CDF-I- FDE z D. 6: z: "E;
&H: GHB-l-BHAzEFD-L DFG: F. a
Ergo refiilinçum AHGB date CE fimile 7 en; ce. l. defi. 6.

I 6: fimiliçer fuper data AB poïitum. . Q; E. F. a a

n PROP. XIX. THEOR. .
C 1 .- . Similia triangula ABC,

F t DEFfimt inter flan dupli-
G tata ratiche laternm homo-

h Iogorum, BC, EF. A
Fiat enim e fias-BC, EF, e. n. à.

A B D D EBG, iungatur GA. -Quia .
îgîxure(hyp.) efl: AB: BC::DE: EF, &Calter- c. ,5. st .
ne r AB:.DEzlSC: EFz’ EF : BC, ang.-au. 1. confit.
tem BzE (hyp.): erit A ABG z: V A DEF. V- 15- 6.
Quare’A ABC: A DEF :0. A ABC: A ABG 3: î; â:

:24 3c; EG.-Æ (BC: EF)’. a Q. E. D. , adam-1;.

PROP. XX. THEOR.

A4 . Similia polyf4 ; - gona ABCDE,
F D FLKGH infamie

a au triangula di-va uiduntur,65’ha- . -
. A I mero aequalia,D C K G Cf bomalaga ta.

tir. Et figement ABCDE ad polygala") v
FLKGH aplicatam ratianem baba! eiw, quam
hg bomalagum AB baht ad latta homologuait

F l ’ xW K 2’ à DLÏun’-
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I. Iungantur

a v. . . EB, EcyLH:.. -.. (1:56. 5A B F LG.Quia’*an’g;

(3.6.6.4

y. 3. au.
à. 2:. 5.

A V

4 W7 Lân EAB z.5C BA: AE :1

N . a. HF: FL: erit-,19D C K G A. EA B m A
LFH, 8a ange ABE: FHL,& EB:DBA:LH:
HF. Sed efl etiam " ang. ABC z FHG, ôz
AB: BC :4 PH: HG. Ergo ang. EBC :7
LHG,& ex aequo8 EB:BC:LH: HG. Quai
re’6 A BEC m A HLG,& ang. ECB :LGH,

, &EC: C3 z: L6: GH. Hinc fimiliter de»
mellflratur A CBD m A GLKQ E. D.

2. DiCO fore A ABE: A FHL z A BEC:
A HLG:A CBD: AGLK:P0LABCDE:
P01. FHGKL. Iungantu’r enim AC, FG, DE,
KH. LIam quia propter fimilimdinem poly-

e gonomm ang. ABC’:FHG, a: A B: BC :-
FH: HG: crime ang. BAM z HFN, ôz BCM
z HGN. Sur ang. ABM z FHN,&MBC
: N H G, ergo ë aequiangula funç’ Aa A B M,

H151,» item A M BC, NHG. Quare" AM:
M8 : FN:INH, ô: MB: MC z: NH: NG,
6:3 ex aequo AM :MC::FN: NG. Atqui3
A ABM:A MBC z AM3 MG :. A AMIE: A
EMC, 8a hinc A ABE: A BEC : ’ A ABM: A

MBC : AM: MG. Similiter ofiendimr A
FHL: A HLG z FNfNG. Ergo " A ABE:
A BEC : A FHL: A HLG, 8c alternando A
ABE: A FHL z A BEC: A HLG. Similîter
oflendemus ope reflarumDB,KI;I eflë A BEC:

. D . » A HLGB ’
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A HL’G :: A CED: A GLK. Quare erit A.
ABE: A FHL z: A BEC: A HLG’: A.CED:
A GLK. z B Pol. ABCDE: POLFHGKLL
È. D.

Aliter Ü” expeditiu: idem fic demonfiratur.
Quia A ABE N B A FHL, eÎÏ A ABE: A FHL
:*(BE: HL)’. Sed’A EBC, LHG 0b, fimili-
mdinem film in eadem ratione (BE.; FIL)”.
Ergo A ABE: A FHL : A EBC: 4.LHG.
Similitef A EBC: A LHG: (CE: GL)’: A
CED: A GLK; Ergo A ABE: A FHL z A
1550:4 LHG 2, A CBD: A GLK. :r Pol.
ABCDE:-Pol. FHGKL.- Q. E. D.

3. Dico ABCDE: FHGKL 2 (AB: FH)*.
,Nam quiagA ABE: AFHL:A (AB: FI-l)*-::
çrit Pol. ABCDE: Pol. FHGKL.:* (AB:,

PH) a. Q. E. D. 4 ï
Coroflaria. ’

x. Quum de fimîlibus quadrilateris codem mo-
de demonftretur, en e112: in ratione; duplicata la-
terutn homologonnn, 8c idem de triangulisF

a. 19. 6.

ofienfum fit; pater vnîuerfe Émile: "5275m4: figu» Il. 19. à

ra: inter je (fi in ration; fienta homologuai»
Iaterum.
’ a. Et quia, fi homologîs lateribusBAB , PH tet-

, ria proportiOnalis T fumitur, eû A8" ad T in nig-
t-ione duplicata ’ homakogorgm laterum: manifeo
(hlm efl,fi ne: flâne lineae proportionale; fiacre)".
1g; prima ad animez. in; (fié figurant reâilineam,
quae fi: a prima. adjimilem fimiliter «151’051:th

a ficumla. - a eh t B Sahel. V l ’ » a
Hinè clichai: :methodus figurant quahiuü "8:75-

mam augmdi ml minumdi in ration: data. Y:

K 3 fi vehs

amaigris. , k
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fi velîs’Pentagonî, cuius lattas CD, aliud4ficqre

à. a. 5x quintuplum: inter CD 8c s CD quaere Âmediam
a. la, a. proçortionalem , fuper quam ° confirma pentago-

num (imile data. Hoc erit quintuplum dati. A

PROF; XXI. THEOR.
v B w 21mg AI B, eidem r6-. o . réfilineoC tarifant-154.39).

l inter fi untfimilia.
Nam quiaîvtrumque A, B eidem C fimile

cr. a. clef. (tek: vn-umque * aequiangùlum erit ipfi C, ô:

- c-ircum aequales angulos latera habebit pro-
9. 1.3L portionalia. QuareôcAipfi Baequiangulumc

eft, &in vtroque latera circum aequales an-
, z. u. g. 4 gulos pz’opottionalia’funt; ac ergo AN’B.

,Q. E. D. .

, ’ PROP.AXXII.,THEQR.

K M, Io L LN sA .1354« 1re HI; ce. Si quatuor reflue lima: proportiouale: fue-
rirai (AB: CD: EF: CH): a” reflih’nea,
.AKB, CLD, FM, GN, que a6 ipfiffiunt , ami.
h’a 69’ funiliterïaefiripta, proportionah’a arum.

Et fi refiüinea ’AKB, CLD, FM, GN, quae a6
ipfia AB, CD, EF, GH fiant , fimih’a 89’ [militer
deferipta, proportionalia fuerint: 59’ Bipfae re-

âne linette AB, CD, EF,,GH proportion!"

m. I 1 A- - - I. Su- rB
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, 1. Sumatur enimT ipfis AB, CD renia pro- v. u. e.
portionalis 0, ô: îpfis EF, CH tafia propor- I
rionalis P. Et quiaref’c" AB: CDzEFzGH, 0- hYP- ’
a: ergo CD: 0 z 9 CH: Pl: erit ex aequox î: 5’;
AB: O :1 EF: P. Atqui AB: 0 z: il AKB: a. z. cor.
CLD, à EF: P::44 FM: GN. I Ergo 9 efi m de
AKB:ÇLD: FM: .GN. Q. E. D.

a. Sic AKB: CLDrzFM: GN, a: fiat" AB: a. n. a.
CD 2 EF: QR, a qua * ipfi FM vel GN fi- I. 18-5.
mile à; fimiliter pofitum RS defcribatur. ’aErgo

erit (pet part. x. hui.) AKB: CLD z FM: RS. ,
Hinc FM: GN:4’ FM: R8. Efl ergofi R8 P. 9’ in
z: GN, à; hinc (par Lemma fequens) QR 2
CH, ideoque AB: CD:? EF: GH. E. D. 1. r. y.

LEMMA.
Si reéîilinea GN, RS jimih’a aequalia fient:

homologa lutera GH , QR inter [effana

aequalia. - , a a
Si enim negas: altemtmm veluti QR)GH

erit. Et quia efl par hyp. QR: Q8 2: GH:
HN: erit Q8 D a HN. a Quare A RSQ ipfi a. 14. g.
ÇNH impofitum non congrud, Ted maiùs erit.
fifi autem* Reûil. ’SR: Reâil. GNB: ARSQ: e. au. 6.

A G NH. Ergo a effet Reâil. 3R D Reâiliu
neo GN: contra hypothefin. Ergo 6H1:

QR. ’ E. D. . ,J
i

(

B B x4 ânon
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PROP. XXIII. THEOR., V" . k

A il; Jaquiangula Paral-
w ".5 lelagrammaAC,CF aux

B ter fe rationembaôentC * ex lateribmeompojitam
A a] LAC:CF::(BC;CG)

MME P. F 4-(chca).

a. fchetg. 1. angulos C, in direüum, erit «se tDCE vna méta;

Compleacut Pgr. DHGC,& fuma aliqua reâa
a. a. a. K, méso: CGzK: L, a; ne: CE:L:M.

. a, i..defl6.El.it ergolK, M :n (K; L) 4.. (L; M):
(BC: CG) "f- (DC: CE). Iam quum fit K: L

11,6. . :BC: CG :9,AC: CH,&L:M.: DG: CE
:3 CH:CF :eritex aequo K: M:AC: CF.

z. u. 5. Quaret AC: CF z: (BC: CG) --l- (DG: CE).

V Q. En Da ’l

v 4 * Sebalia.1. . Hinc 8c ex 34. 1. parez primo, triangule BDG
CEG, quae vnum augulum (ad C) aequalem babmt,
effe in remue compqita [amura (BC: CG) du (DG: .
CE) claquaient angulaire commentiez». a

, a. Pare: reflaagula AD X DO, G6 X CB, ac
m 35- I. grainât: ’° Pgra quauunque. AC,ACF. Ù triangule?
a. 34. I. CD, CEG, ratinent inter je baiera campofitam ne

rationiàu: (Infime (7 altitudiaum , fo.»(AD: CG) 4.-.

(Do : ce). ; la. Pater, quamoda triangufomm acapamfielo ms
- mame ratioex-biberipgflîu Sunto Pgra.AC.C.E, me

mm haïes AD, CG, altitudïnesvero D0,ÇP. in
C ce: Do z AD: Q: erit AC :: CF :(AD X

a. 16. D0: GC X CF 2’qu CP: GC XICP) 2

à Q Ë GCQ ’v g 4. Pater
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V 4. Pan; via dimetimdi papa un» paralldagram.
vnum CF, mil  triangultma. amant-pro vnitate-  
quoduis quadrarum, cuius lama fit K; quaeratuc 0
ratio hafis CG, 8c raçio alçitudinis CP ad latus K,
e. gr. fit CG z: 2 K, 8c C? :3 K; multiplicen.
tu: h? numerî pet fa innicem : dico fore (29:6
Kg. îlam(CF:)Kq :’;.-’6(CG:Ë) 4- (CP: K)?!

(au -e-;:I: :I. 0015:6 .H ,5.Hinc,A CEG erit 3 1m]. r3 q " ’ M
PROP. XXIV. THEOR."

F C Omniaparallclagramani
’ ABCD qan cira: diame-

tmm AC jam parallalo- »
gramma EG, HFfimtfi. Ï ’ *- 7

G H . miliaÀtoti (f bluffe.
Nam, quia EH ad CB parallela, efl; Ë BE:’   a

BA:-CR: KA. Et quia GF, CD aparallelaé ’
hm, 6&5 CK: KA z DG: GA. Ergo a 8155s. z. 6.
EA 3:: DG: GA, ô: com onendo 3* BA: AE’ 5’:
z: DA :AG, à: alterne! A:AD::EA:AG, *    

. 3? 5* 5aid ef’c latera cxrcum angulum communem BAD ’ *
proportionalia film. Porto quia triangula
GAK, KAE triangulis CAD, CAB.aequiangu«
la’afunt; erit à: rotum Pgr. EG toti ABCD 1. :9; a, ’
aequiangulum, à: T çirèum aequales anguuss 7. 4,1.

D, G, erit AD.: DG z AG: (3K; circum ae- I
quales autem B, E, AB: BC: AE: EK; deni-æ
que oh candem rationeniDC:CA:GK:KAa
A; ÇA: CE: KA z EK, ideoque. ex aequo DG:
.CB:KG: EK circum aequales anguvIOs BÇP. .
EKG. Ergo Pgra..ABCD, EG fimilia " fiant. u. n. defi 6.
Idem eodemmodo de PgTÎS. ABCD cr PH
ofiendimrÆrgo etiamipfaGEJrlF Emilia" filag- e. au 6.

Q. E. D. " K 5 , » Ë Corail.
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. .* Carafl.’ Hinc’pgra, quae vnum ahgulum .vnî

. angulo aequalem 8: circum cos proponionalîa la.
a ’ tera habent,! fimilia filât. . « ’

’ PROP. xxv. mon,
  Data rcâili en ABC fimile 5’ altari data D
bagua]: idem cianjlituera’. I ’ I ,

ê K. F C BM E a L G  ,5, 44,..vçl Applicetur x ad reâam BC reflilineo ABC
45- I. aequale Pgr.’BE, ad reâam vero CE dato D

aequale Pgr. CM, in angulok FCE:CBL. Su-
a. 13- 6- matur inter BC, CF mediaq’ proportionalis GH,
118- 5°. I a qua defcribarur." reétilineum KHGipfi ABC

- afimile 6; fimiliter pofitum. * DICO etiam efl’e
v me: D.

..-cona,, Nam quia ang. FGE -l- ECB z * BCE-l-
(a: 29. I- 1508:5 2. reâis: emnt BC,CF’inv direaum’
3? 11.4; itemque LE, EM. Quare 5 BC: CF z BE.:
a. 2. cor. . CM2" ACB: D. - Iam quum fifi BC, .

"’25. CF: efl: BC: CanABc: me. Ergo
51:52: ABC: KGHzëABc: D,&hinc"KGH

: D0 Q0 En F6,
PROP. XXVI. THEOR.

G D Si a parallalogmmmo AB
.  " * ’CD parallalogrammum AE

’ *. - l]; à FG auferaturfvnile inti, Cf
a A - jimiliter ptfitdnm, communem

- C4 ’ cum ipfi agada?» D AB ba"-

.

Ê y . 60m: W



                                                                     

- I ’L’IBER V1." Ï ’ 15’s

5m; .- cirm tandem diamantin AC a]? cum

toto. - . - ’Si negàs: fit AHC diameter PgriABCD fè-
cans GF qxtra F; vt in H, ô: ducatur ipfi AD’ V x
vel- BC parallela HK. Erît’9 ergo Pgr. GK fi.- 3. :4. 6.

a mile un; ABCD,& hinc DA:AB:t GA : AK. h ’- M

Sed’quja penitur Pgr. GEmABCD: eft quo-
que DA: AB z GA: AE. Ergo GA: AK.
2* GA: AE, hinc AK:A AE. Q. F. N. ,2 3;;

PROP. XXVI,I.THHEOR. r
N E6 F D H

GÎËEHA CCK B A C Bparallalagmmmorum A F [annulant
tandem reëfam lineam AB a limtarum,êf da-
ficientium figurirparallelagraamni: KH,jimih’6mr
fiffimilitar pqfitù ci CE, qua: a dimidia CB de-
firibitur, maximum rfl AD, quad ad dimidiam

» AC dt application, fini]: axiflemdefeëîui KH.
Ducatur ipfius KH diameter FE, ôz ipfius-

CE diameter DE, ô: defcribarur figura. C Et
quia KH m CE, diametri illorum FB, En... :6. a.

coïncident. Iam . - A ,  :..Cafi 1. Sir AK C AC. Quonîam * CF au. 43.. ,-
FE: erit, addito KH Communi, CH z K5;  
Ergo CG :2 CH :KE, 5c, addito CF com- g. 3a 1,. -
muni, AF : gnom. LMN. -.Atqui AD :3 à **
CE C gnômone LMN.’ Ergo AD ) AF.

Q. E. D. . . - a a .ca
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156-. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

I Erg-3a . ç. H
, A! H l C

E

’ C K B A K C V I B
Cd]: 2. Sit AK ( AC. Quia CB z AC;

erîtED 2° DL, &z hinc DH :5 DG ).FL.
Ergo DK 2’ DH)FL: ô: communiLK and:

1;mmAD)AE Q.E n

a». la; u -
g. la. 6.

PROÈXXVHLPROBL

H GRFlîà m’?’

m1 datam rafiam lincdm AB data raéïilima
C aequalaparalldogmmmum applicare, dcficienf
figura’pamllelagramma, quae fimili: fit alleri

une D; opime: autem datant Hammam C,
cui aequala applicandum 211, alan Main: a]: ce,
quad ad dimidiam AB applicatur, zmilibw ex-
jijlentibm defiffu gîta, quadlad imidiam AB

, aapplicatur, a" parallalagrammo D, cui aporie:

fimile deficere. v- I
- Bifeça’AB in E, ô: ab îpfà EB face Pgr. EF

ipfi D fimile à: fimiliter pofitum, ô: çomple
Pgr. AG. Iamfi AG à: C: faéhun cit quod

ProponÎebacur. l S.

A . ,I
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.. LIBER VI. a m
si vero non firAG:C; quum’ non pof- a. hyp.

fit elfe AG ( C: erit AG ) C, Ig-îtur. fac’ ’rv Tell-4:91.
Pgr. KLMN .-.- AG- c a fimile fimiliterque 3* 45- 6-
pôfituni ipfi D vel” FE, ita vt ML, FG fini: Il. 2l. 6.. .
homologa latera, item LK ô: GE. Deinde. , h
pone GO z LK, ô: GP z LM, comple Pgr. r
GOQP, prôduc PQ in s, a: OQ in Tôt R. Di- . "
co elfe pgr..TS z C , à deficere 5R à

m D. HNam quia pgr. EF A) KM, 6: FG homolo-
gum ipfi ML, GE vero ipfi LK: erit? ang. 9o I-aef- 6-
FGE à MLK. EH: autem praeterea PG :2 « v
ML, ô: GO z LK; ergo pgr. OP r: 76 & m 94.4.8344.
KM, a: m v EF. Quia praeterea o P z KM & com-6.
( AG veN’ EF: erit" OP circa eandem dia- 4’- 36- I-
metrum GQB cum rom EF. Quare FQ 2* z: 26C 6’
EQ, ô: communi SR additp, FS z ER :4’
TE, 6: communi OS addito, gnomon VXY
’: TS. Bit autem gnom.VXY--I-OP:EF:

V AG :- KM-PC; ôz 0P::KM: ergo gnom;
VXY :. C. Quare TS:C. Deficit autem

4;. I.

p. 24. 6. vTS pgro. SR (U FIEF A) 7D. E’. D. y,*conflr,
PROP. XXIX. PROBL. - -

H

a A41 datant raflant lineam AB data flamme
’C aequaleparalldogrammûm applicart, «cadeau

. , I ’ a figura
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figura parallalagramma, quaefimili: jà airai

, data: D. v ’ -

3- I°- ï. Bifeca AB 3 in E, ô: ab EB defcribe A îpfi Di
” "L 6’ - [imita a: fimiliter pofirum pgr. EBLF. Faç
à 35a 5c GH ipfi EL fimile ôz fimiliterpofirum Ï a: ipfis

ELI-i- C aeqüalel, ira quidem vt KH homo-7
loga fit ipfi FL,& KG ipfiFE. Pofiea in pro,-
duâis FL, FE, cape FM : KH 6: FN :IÇG,
comple pgr. FMON, à: produc A13 in P,ô:
LB in Q. Dico A0 a: C, ô: excedere pgro.

Q? fimili ipfi D. .04 emmi Nam quia" EL (v GH, 8a FL, KH homoe
A loga funt lacera, ac FE, KG etiam homologa:

f. 5:04:35 6è: ang. En z 9 K. Sed FM --.. a KH , a FN
’coL 34’, 5, :IKG: ergo NM z ô: m ’ CH. Quaré
x- 2:..6- au EL m* NM. E: eft Mx NM, quia NM,
à 26’ ” r: CH :51 EL -I- C. QuareA EL cum toto
A NM circa eaudem diametrum F BO confifiit.

Ergo NM à EL 4- gnom. VXY. En: Avero
& NM z EL -J- C: erit igîrur C : gnom.

:4” 36- la Porro quia F :1 LPÊVaddito communi NP, erit A0 :gnom.Y.XY,
,Vnde pater eITea A0 z: C. Excedit autem

g. :4, 6. A0 parallelogramquP, m ÏEL m a .D.

Q. E. F. .I fi L 3.,
à «a L

H ;
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PROP. xxx. 133mm .

fi Data»: regain lineam raz-minutant A3 finan-
dum extremam vif mediam rationna: finirai a
’ i. Defcribe ’ ex AB qua- a, 46. 1.

H v Fdratum BC, 86” applica ad a; 29. 5.
1 AC ipfi BC aéquale pgr. ’

A CH, excedens figura AHB G - ipfi BC fimili. Dieo’AB
ira feétam eflè in G,Vt AG a

D’ DGB,&AB:AG:AG: , i il

ECB. TNana quia BC :- CH:
l D’ K Cerit DG: AH: quart:

a quum ang.](GBze AGH, tu W» I.
erit KG: GH z f AG: GB. Quum autem t un 5-
AH, quadrato BC fimile,ipfum fit quadratum:
erit GH z AG. Et GK 2’ ÇA 2 AB. Va 34- lu
Efl ergo AB: AG:AG: GB, à: quum fit AB
D AG, en: AG D I” GIS. Q. E. F. a "1"? 5’

l L iAliter.

VSecemra AB in c ira a: ABxBG: 0.11.2.

AGq. I ’ ’
Nam quum ergo x fit AB: AB:-AC: un» 6.

GE, ô: AG D GB: erit fic quoque A8 fe-
cundum extremam a: mediam rationem fe-
éta 4’. Q. E. F. . Mo der. a.

* . me»:
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16° avenus ELEMENT.
PROP. XXXI. THEOR..

In reflangulîr
triangulù B A C .fi-
gura E, quae fit a

A latere BC, reflua»
angulnm A [545m1-

C dent: , - «gaudi: a]?

E tùF-l-G,quaeah Iater’iôm rafla»: an-
’ gala»: comprelam- A

dentiôü: fiunt,’fimiliôur Ü Militer dqfiriptü.

a. gong, 6. Duc perpendicularem AD: à: erit fi -5-:’-BC.
(au a cuti BA, BD, item BC,,CA, DG. Hinc le BC:

*°- 6- BD z E: c, a: BC: DC r: a: F, vel inuerfe

,.DC: BC:F:E, &BD:BC:G&E. Er-
y. :4. s: goy BD-PDCèBC :F-4- G: E. Sed BD,
a. fch.x4.s.&1- DC z. BC: ergo: E4- G z: E, Q.E.D.

v IAliter. ;3.1. cor. . F:E:5(CA: BC)*::’CAq:BCq,&G.:
Dm 6’ E2: (AB: BC)’:ABq: BCq. Ergo? F

4- G: É: CAq-PABq: BCq. -Sed CAq
a. 47.1. -k-ABq:ÂBCq. ErgoF-t-stE.

PROP. xxxf. THEOR; .
. Si dua’ triangula ABC,

DCE, quae du lutera dauba:
lateribu: proportionalia in.

i lum: (BA: AC : CD: DE),
Ç. E componantut’ficundum vnum

angulum in, w bomologa lama ipfarum BA 6c
CD, item AC 8: DE, fiait Pardieu..- "ligua

A .. trian-

15
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triangldmm lutera BC, CE in dircèïuagzfli in- *

Quia enim ” ang. RACE z: ACD z CDE,"!; sa. r.
8: A: AchD: DE; erit’ang. 13:? DCB. ï "5- 5-’
8:; inc ang. ACE» .-: B a; aAc, ideoque apg. ”
ACE-l;- ACB ç B-l- BAC :1- AÇB::’ Il. r. r.

emmy. a. I4. t.a i à A .1 l, üPROP. XXXIII: THEOR. ,
- In nia-cula qçqpçliêu: ABC, DEF a uIi un?

4m 545w! mm, quam ’rircmætmfat
BC, EF, gnian: William, fia: ad centra G, H, ’
V1 BGÇ,EHF, file a4 ürcumfireniifibvtBAÇ,
EDF, www,- Mhlç film affiéîeraw. (3.8.0.
HEP, 1m: gai 44 rama fiait www;

1. Sintcircnmferentiae BC: deinceps quot-
cpnqne acaules CK,K,L,& ipfi EF parfila en.
tildem aequales FM,MN. langanmr GK, CL, ,
HM, HN. Erit ergo ang. BGC r..." à CGK a. a7. 3, a
:KGL. Hinc Circnmferentia BKL &z ang. A
89L aequç multiplaces sur); çücumfsxçnciaê

* L B -
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D

O j C . . .BC sa anguli BGC. Eadem ratione circumf.
EMN ô: ang. EHN aeque erunr multiplices
circumferentiae EF&anguliEHF. Et fi cire.
BKL D, z, ( cire. EMN: erit quoque ang.
BGL D, :, ( ang. EHN. Ergo cire. BC:

u. ç. aef. 5.circ. EF : F ang. BGC: ang.aEHF 2’ ang.
v. 1;. 5.

I 8: 3°. 3.

.. z. 4. a.

A. 27..

BAC: ang. EDF. E. D. I
a. Iungaritur BC, GK, à: fumtis in circum-

ferentiis BC, CK, punais O, P, iunganrur 6:
80.- OC, CP, PK. Et quia ang. BGC:CGK,
à BG:: CG, à: CG z: GK: cil A BGC :zi
A.CGK,& bafis BC::CK. Et quum fit cire.
BC :. cire. CK: erit à: reliqua BAKC :: re-
liquae CALK, à: ergo ang. BOC z A CPK, 6:

a. u.def. 3: fegmentum BCO m ’ fegm. CKP. Quare

a. :4. 3.
quumihaec fegmenta fin: fuper aequales reâas
BC, CK: aequalia * erunt. Étant veto ô: Aa.
BGC, CGK aequalia: ergo toms feâtor G BC
:GCK. Similiter oflendirur feâor GKL z:
GCK z GBC, &- feâor HMN z HEM z
EHF. Quam multiplex ergo cire. BKL cir-
cumferentiae BC, tam multiplex cil feélor GEL--

’ -- " ferlons
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Maris GBC; 6: quam multiplex cire. EMN
cire. EF, tam multiplex feétor HEN (céleris
HEP; a ex mode oftenfis, fi circumf. BCL
u, ::, ( cire. EMN, efi quoque feflor GEL
D, z, ( feflore HEN. Ergo, circumf. DC: .
cire. EF :P Mer GBC: HEP. Q.E.D.

, Cardan .i Perfpicuum etiam en 9 , vtfefior dfafiarm, in g. u. 5;

flafla ad engaina! -
4 4 Sella].

l. Hinc ang. BGC ad centrum 9]! a! 4 Max,
en am BC ad totem ptripbtriam. Nam ang.BGC
ad re&mn, vt armas BC ad quadrantem. Ergo

.BGC ad 4.. naos vt arcus BC ad 4. quadrantes feu
tocsin circumferentiam. (fch. 4. s. )

Itemjng. a’d petipheriam A et! ad z macs, v:
me m ad totem peripheriam.

a. lnaeqaalium circulerai»
"tu: IL, BC, qui aequales fub.’

, tendant angulos, fine ad centra, a:
4) IAL 8c BAC,fiue ad ’pbe-

Ô ria: , finit futile: : t, vice
verfa armrfimila «que et an-

B C plus Îdtmdmt. -
Nain IL: petiph. 2 ang. IAL.(vei BAC): 4

ReEt; item arc. BC: perîph.:ang. BAC: 4Re&:
ergo IL: periph. z BC: pet-iph. Ptoindc nous
Il. &BC faut fimiles. Vnde

a. Duae fmidiammi AB, AC a contentricis pt.
feripbtfiis "au: aufarm futile: IL, BC. r

I. a. A 5. Hisce
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4. Hisce innitîtur valsais. ratio angulot

di pet arcus, qui ilion Tabundunt. Si enim, de.
tis toti circumferentîae munis circuli aliquot par;
titans fcilicet 36°, gui grades votantut, dis’quiritur
ope inhumenti goniomen’icîmuot gradus En in.
area BC, que: fin: iun-Cu EF,: pater pet- prop..;g;
utionem angulorum BGC, EHF,quos hi. argus tu,
tendant, in numerïs exhibai poire. Et fi vnus
angulus IAL toniidetatur, ’85 numerus graduum in
area ad cum pertinente [L yel 8C inuentus en:
confiait ratio anguli IALiad 4 Reaos, per l’chol. 1.
Sit e. gr. numerus graduuin in Arcu IL z ion
mit ML: 4. Reét. :100:.36°.

"EV-
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E V C L I D I S

ELEMENT ORVM
LIBER VIL

-t**ttæflæ*!&*t&t
DEFINITIONES.

1. VmÎtat cit, fecundum quam vnumquod-
que earum, quae funt,vnum, dicitur. i

a. Nunavut autem ,, ex vnitatibus confians

multitude. l, 3. Part en: nmerut-numari,minor maioris,
quum minot metitur maiorem,

” anîs pars ab en numeto nomen- [ibi fumit,
pet quem îpfa numerum ,, cuius en pars, metitur;
v: 4 dicitur pars. tertia numeri n, quia cum ment
tut- pet-3. Hinc. z dicitur cariera [Bars numeri 6
quae y mimer-i lal quia; 8c ç ipfos 6 8: Io pet eun-
dem numerum tmetiuntur, vel in ipfis aeque mul-

toties continentut. i
4. Parte: autem, quando non. metîrur.

* Pattes quaecunque nomen accipiunt a duo-
bus illis numeris, par nos maxima communis duo-
rum numetorum mon un. uranique earum mec
titan, vc Io clichait-Ë numeri Is, eo "quoi! maxima
communis menfura, nempe gmetitur no. pet a. 8:
a; pet 3. Eaedem partes e11» numetus 4,, munem 6,
quae numerus Io ipfius 1s, fi numeri 4, ne aequali
multitudine continent duo numerol 3, 5, qui. ipfo-

’ mm 6, i5 eadem pars. font. ,
5. Multiplex cil: maint minoris ,’ quando

miner maiorem ametitur.

L’a a?"



                                                                     

366 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
6. Par’numerm- eft, qui bifariam diuidirur

(vt 8 )- y A7. Impnr vero , qui bifariam non diuiditur,
vel qui a pari numero vnitate difl’ert (vti 9).

8. Pariter par numerus elÏ, quem par nu-
merus per parem numerum metitur (vti t6).

9. Pariter vero impur eft, quem par nu-
merus pet numerum imparem metitur (vt 6).

Io. Imparitzr veto impur numerus efi,quem
.impar numerus pet numerum imparem .metif

tut (y; I5). ’ .n. Primu: numeru: cil , quem vnitas folk

metitur (vt 3). t , -la. Primi inter [à numm’ funt, quos fola vni-

tas , communis menfura, metirur (vt s, 7).
1;. Compafitu: mimera: eft, quem numerus

aliquis metitur (9). - .
14.. Compafiti inter]? numori lum, quos nu.

merus aliquis, communis menfura, metitut
(l5 , 8)-

15. Numerm mantra»: multiplia" dicitur.
quando,quot vnitates funt in ipfo,toties com-
ponïtur multiplicatus, 61 aliquis gignîtur. ,

- ’ Numerum A pet numerum B multiplican-
dum elle, fic indicarnus, vt literas A, B coniungao
anus. Hinc AB notat numerum produêtum exA par
B multiplicato. In numeris produêtus faibitur

fic z X g. .l 16. Quando duo numeri fefe multiplican
tes aliquem fecerint, qui faélus cit plana: ap-
pellatur; Laura vero ipfiur,numeri (de mul.
ïplicantes. (ne cit planas , lutera eius fait:

s)- .17. Quan-
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r - r7. Quando autem tres numeri fefe multi-
plicantes aliquem fecerint: faâusfilidu: appel-
latur; latent vero ipjiur, numeri fefe multipli-
cames. ( p cf: folidus, latera ipfius (un: a, a, s).

13. .Œadratur numeru: cil, qui aequaliter
aequalis; vel qui fub duobus aequalibus nu-

meris continetur. ’ -
’i Sir A lattis: quadratusVnnmetusfi’d et! AA,

fic faibitut A’. Item 9, id en 3 x 3, fic 33. "
I 19. Cuba: veto, qui aequalitet aequalis ae-
qualiter; vel.qui fub tribus aequalibus nu-

-mens continetur.
* Si: Alatus: cubas numerus fètibitur fic A3,

id cil AAA. Iteml3X3X3, id eûiz7,eflcubus, A

qui fic defignatur 33. ’ l l
2.0. Numeri propmionale: flint, quando pri-

mus feeundi , ô: tertius quargi aeque. multi-
plex cil, vel eadem pars , vel eaedem partes.

t(*e.gr.tz:3:8:z;z:6:5:15,10215:12’:.

18;8:6:16:12).’ i .21. Simila: puni ôzfih’di numeri funt, qui la-

tera habent proportionalia. .
* E. gr. 69mn; quia ::3:4:6. Item

ifolidus ;o Nfolido 24°; quia 2 :u; z:- 4: 6 8:1:

5 z 6: to. *t 7.2. Peafeéîu: armatureü, qui fuis ipfius

partibus cit aequalis. l .
’ Sic 6 :I-I-z-l-g en: lpérfefius; Nume-

rus veto, qui fuis ipfius partibus.miuor cil abattu»
dans apellatur, vt la. n Qui veto maior, diminuai,

v: n . A* 51;. Numerus numerum mariai «licita: par îllum
V alunerais. a quo multipliâams, mua: produit.

l

la:
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a In dign’ 1 a «in: a! ad Weimar), va Jim
ad diui am. Nom , "maman altm’ lineala in-

tericéïa fæbfcriptum diafianbm mm. Sic-È
le]? A maya. pas» a, item que]! c a. A drain,

1m13. , , , 1 -’ E Poflufata. i
à .1..,Pofluletur, cuilibet humera quotlihet fumî
polie aequales; Ve! multiplices. v

a. queutiez mimer-è fluai. paire maièfènl.
a. Additio, fu’btra’aio, multiplicatio, diuîfio,

çXtraaionesque radium) feu latemm ex numeris
quadratis feu cubis concèdantur criait), muqueux

poilibilia. 4 V

., i MmI . Il. Quicquid honùenie vniRaequalium numeru-
tum, ennuenit 8; reliquis se ualibus humez-i5.

a. in infini «dirime; mime-,mucnpiica.
dune,- vel diuifigne toti humera linguiae fuae par-
tes lignai fumure fubfifitui’pofruht.

3. Qui numeri aequaliu’in puma-rotang Ve! eius.
dam, caïeu. pattés fuerint , aequales inter (à

fiant. ’4. quam» me. amuïra. au aequales, me.
deux partes fac:int,a’equaks inter fe funt. ’

s. Mfipfisægrs patte «dam minoris main: cil.
’6. Jvnitââ munem nuiriez-muon: guitares, que .

» ’îpfo faut, hociieülp’et ilifumüietinumerum, me.

mur. . 1 i R q i7, OmnîsïnumErns 17.-igue. metîthr par vniu-

tem. ’.J, ,3,,Si numerus, nuerais: multiplions , niquent
,pgodmçerjtg multiplicatusimetierur curule!!! pet:

vinifiai-es in!multiplicante, velnper ipfum multipli-

cantem (def. 1;. 8c 2;). . .flirte, tailla; vmm-pfimurpîm :11, in! fili-
Jm, vilqaadratm,ml culant. v i
’ . ’ . . . a. l
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9. Si numerus, numemm meeîètk, il: 6mm

quem matin", multiplicernr: illum, quem med-

tur, producît. v . .
m. Numerus. quorum ue .numeros mafieux.

compofitum quoque ex ïp 1s metitur. ,
n. Numerus, quemcunque numcçumkmetiens.

meçitur quoque omnem Minet-nm; quem îlienne-

timr. , ’ l *fia. Numçrus mieux ratura: a: abhwm, and:

mur 8c relnquum. .
a. Numerus maximum milan: codent maïa:

eflènon poteft. , I ’I4. Numerus, patin: rhétiens garum. dimidium
quoque mçtitur,

v 1;. Quae ratiches eidem caede faut. 8:
fa fun: caedem (defi 2° ). b  

16. Si quatuor numeri pâqpprtioaales flint, in.
. terre quoque fun: pr’opomonales.

r PROP. I. THEOR.
È.....E..H.’A Si duo’âux- humai: indou

D. . .,G . .C gratifias AB, ICI) equfitù, de.
E--- traéîafimpér miner: de mafi- l
u ion- (C1) (le BA, a: reliqua

F A de DC),reliqum GC minime mammi-
.Praccode’ntcm, quaad. (filma filait vniMI’HA):

’numeri a pacifia pafiti AB, CD primï biter

je tram. . .Si negas :. metîeturfi ces aliquîs numerus, tu, î
qui fit E. QuiauCDlmçtitux-ÊBF: &Eipfumï
BF ’à’metietur. ergoôzüelhuum FA...- [Sed’FA 1H n. «.4.

mendturla DG: arguât? P; quam; DG. Mec-Ê: W "-7!
’ eueriam-relï uum G0. Sçd 6C 1136:; .

qu ; q L15 ’ I Émail;
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5 PH: quare E quoque? metitur FH. Me-
tiebatur autem E tomm FA: ergo metitur 6:

.7. reliquam 3 HA vnitatem. Ergo E maior non
.efl: t vnitate. Q. E. A C.

PROP. Il. PROBL.
Duoàm numeri: datir AB, CD, un» primi:

inter fi, maximum earum communem "renfil-

ram munira. I *A B Un]: I. SiCDmetitur AB:quum
etîam fe ipfe metiatur; erit CD

l " ’ ipfomm CD,AB communis menfu-
n, 6: maxima quidem, quia nullus maior ipfo
CD cum metitur.
AnnEnhnB Ca]: 2. SiCD non meri-

CnFomD tut AB: detrnixe fempermi-
CL" norem de maiore, CD de

L - AB, quories fieri potefi, 6:
reliquum AE de CD fimiliter, a: fic porto,
Iquoad relinquatur aliquis numerus CF metiens
p’raecedentem AE. Dico fore CF numerurn,’
qui maxima e11 communis menfura ipforum

AB, CD. ,Nam primo, femper relinqui aliquem CF,
qui metiatur praecedentem, 6: qui non fic
vnitas, pater ex eo, quad, fi feeus effet,°
numeri AB, CD primi inter fe cirent; contra
hypothefin. u Deinde quia CF metitur AE,

3. Un Il. 7» AE vero F D: metietur ô: 9 CF ipfum FD.
aux. 7. CF autem fe ipfum quoque ’ metitur: ergo
"à "Mu. 7’ CF metitur ’ CD; At CD ipfum BE meti-

çurgùergo Ê CF candem DE, ideoque * a: Ai!

’ ’ * a   » . meu-
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metitur. Quare CF cit communis menfura.
Si maximam efl’e negas: fit maior quaedam G. q
Ergo G metiens CD, metitura BE, ô: A reli- Av 1M!- 7o:
quum AE, ipfumque 9 DF ; proinde ô: reli-
quumA CF, maior minorem. Q. E. AF. Qua- F Ria-7°
re numerus CF eft maxima communis menfui

ra datorum. E. F.
- ’ Corail.

Hinc numerus, duo: numerus maints, Ù M42,
mm»: earum communem "14]?er "mitan

. - PROP. III. PROBL.
Tribu: datio- numerir A , B, C, non primât

inter fia, maximum ipjàrum communem menfua
mm maman.
A Ï 8 x. Sume duorum A; B maximam
B communem menfuram D: a: fi D me-

tirur C, erit communis trîum menfil-
z ra, ô: maxima quidem. Si qua enim - i ;.
- effet maior: metiretur eadem V nume- W m4.?-

rum D. Q. E. Ai. . 3’W 7f q
2. Si vero D non metitur C: fu- i

me ipforum C, D maximam ° com- a. a. 7.
C munem menfuram E; quod fieri pot-
D 6. eû, quia C, Dprimi inter fe efTe ne-
E 2. queunt, vtpote quos idem numerus

’ metietur, qui ipfos A, B, C metiri se. cor. 3.7.

’ponitur. Dico E efl’e maXimam communem i
menfuram trium A, B, C. i ’ - ’ 1

Nam E metiens D, metirur quoque 4 A, ô: ç. max. 7. i
B;& quia’ metitur C, metitur lingules A, B, C. m mm- l
. At nullus maior quam E eosdem meticur. Si

’ qms i
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quîs enim maior eos metiterur : idem meti -
04cm 1« 7e murât etiam D ôz C g ideoque ï etiam E. Q.

a à 1333.- 71E" A1!

i Garder;Hinc, fi amuras minium: en: maint» r à
limitant maxima»: cannant!» ramdam: "mitan

v 8:11:11.Eodem modo 8e plurihus numerus datis , me:
main. communem moulurant inueniemusq

PROP. IV. THEOR.
’ amuï: amena 8C ami: mana-i A, miner

maïorat, val par: efl val. 11mn.

A 041:1! Si A,B.C primifuntinterfe.
B i Quia Vnaquaeque vnitatum a quas

a 3. demi i continecBC, efi; a pars numerÎA; BC:
6. «.7. ipfiusA partes. eITe patch Q! E. D. .
a A Ca]: A Si A &z BC. non fun:

B ’ C primi inter (a; «in BC metiturA.
Q. 34:13 7« D" ’ D --" 8:. mncçpars ipfius cit; au: non

meticur. Quo in cafii fume- e0-
rum maximaux à: communem menfuram D. ô:
-diuide BC in numeros BE :EF z: FC:D.

a. x. et; a Et quia D 811:9 pars. ipfius A: mûri quoque
, " tam DE, quam EF.. quam FC. pars ipfius A. ô:

q ergo totus BC partes ipfius Alerit. Q. E. D.

mon v. THEOR-
Si mon" AWMBCP’"

3* ’ ’G C fieri: ,- Œ’ alter D 41min: EF

Il". au vadcm-parf: ÜmerqueA-i"D
E ""H F ohmique BC-l-EF «Idem par!

un un quae-WAUHÏWBCV-

. Nain, i

I!

la; 7*
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Nam diuifusü fit BCin numeros BG,GC ipfi u. 3.pon.7.

r A, EF Vero in numeros EH, HF ipfi D aulna-
les: à erit multitude ’ numerorum BC, GC a. z. clef. 7.
aequalis multitudini numemr’um EH;HF; a; & hyp-
ergo aequalis multitudini numerorum B G
vb-EH,GC-FHF. Sed BG-FEH :flAfi. a. Il. a.
-i--D: GC-ln-HF; &BG-l-EH-i-GC-k
HF r: BC 4-- EF: ergo BC ul- EF tonifie ex
tOt numeris , ipfis BG --æ- EH; Vel A --I-- D ae-
qualibus, ex quo: ipfi EG, val A. aequalibus
confia: BC. Hinc ipfos BC --l- EF 81 BC nu- I
meri A 4- D 6c A pet eundem numerum 7 on 15. à :3.
metiuntur. Ergo? A 4- D numeri Bc-i-EF 3 3&5,
eadem pars efl, quae A ipfius BC. Q. E. D.- ’ ’

PROP. 4-171. THEOR.
A G B" Si mimera: AB numri C
C ”" ’ ’ ’ i partnfiærit; (I alt;r,DE al-

E tarin: F made»: parte: : 65’
F "" "" vni-que A8 4- DE wriurque
, """""" C -I-- F made»: pane: erit,

a: 1mm AB 2min: C.
Diuide AB in ipfius C partes AG,- GB; DE

veto in ipfius F partes DE, HE. Quia A B
tot comme partes ipfinsAC, i* quat DE tond-3.11m).
anet partes ipfius’ F z et! multitudo partium’
AG, GB z multitudini îplàrum BH, HE. Et
quum ’ eadem pars fit AC ipfim C, quae DH
ipfius F: Ê marque AG 4-.- DH «flasque C a. 5. 7.

4-Feadem pars dt, quaeAG ipfius C. Simili
ratione GB 4- HE ipfius C 4- F eadem pars
cit, quae GB ipfiiu C. Quam quum A615; -



                                                                     

:74. EVCLIDIS ELEMENT.

A G. B DH-i-GB-l-HE: AB,-i-
C". " DE,&AG-l-DH:GB-i-
E HE, ô: multitude ipforum AG
F -l-DH,GB-i-HEaequalismul-
titudini ipforum AG,GB: pa-

-tet, Ali-FDE vtriusque C-I-F easdem cire
partes, quas A8 ipfius C. Q. E. D.

PROP. VIL THEOR.
’ si mantra: AB nu-

tneri CD fuerit un,quuaham AE 55W
CF : 55’ reliquat EB reliqui FD (adam par:
erit, quae tatin; A-B ratina CD. . » q

me enim pars efl AE ipfius CF, eadem fit
a. 5. 7. EB ipiius CG: ergo 61 71A)! ipfius FG eadem

ars erit. I Sed AB, ipfius CD eadem pars 9
5. 31W ’ ont, quae AE ipfius CF et AB ipfius FG

i eadem pars efi, quae ipfiuè Quumver-
3.131; gp* FG z CD, a: hinc x cc; z; FD: pæan
a. n. ax. 7. efi’e E8 ipfius FD eandiemv partem, quae AE

& muai. ipfius CF, vel quae efi AB ipfius CD. E. D.

PRO P. VIH. THÉ O R.

. .. A Si» humera:.R: Agen-ooanr’noooîcnn-oB
C. oooooooo oooiâncipt .uN-chà fuerit Partel’.

. x qua: déluta;AE. 461m CF: (f reliquat EH religui FD’ ne-

, 1 de»: parte: tri: ,- qua: tata: Ali-tatin CD. .
l ,Ponatur enim numero A.B aequalis CH:
ca I. in 7. ergo CH numeriCD eaedem partes efl F, quae
W SIPDÈY. ipfius:CF..- Diuidaturï CH in-partes GK. -*

KH
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KH numeri [CD, AE vero in partes AL, LE
numeri CF : aequalis ergo erit multitude
partium GK, KH multitudini partium AL,
LE. Et quiai AL ipfius CF eadem pars eft, z. conflit. 8c
quae ou iipfius en; a: ’CD’ u CF: erit’ M’- -
GK u AL. Sume GM z AL. Quae ergo °’ 5’ a 7’
P pars eft GK ipfius CD, eadem efi GM ipfius 4r- 70 7c
CF, 8: eadem ergo ” MK ipfius FD; Sume
KN z LE: &Ieodem modo patet, quae pars
cit KH numeri CD, eandem eflè NH ipfius
FD. Quare quae partes efl GK 4- KH, id.
eft AB, ipfius CD, eaedem partes efl: MK 44
NH, id eût EB, ipfius FD. E. D. 9- 3. t!- I-

PROP. 1X. THEOR.’
’ Si humera: A numeri BC

par: fncrir, Ü" alter D die-v
ria: EF eadem part: (ailier-

E i "H Fi mutando’, quae par: a]! val,
””” " ’ " parte: prima, A tem’i D, u-

dem erit par: ne] eadem parte: 89’ [canada Ï"
BC, quarli EF.
iSitA(D,&fitBG:GC: A, 6c EH,"

r.- HF :- D :- multimdo ergo partium BG,
GC aequalis erit multitudini partium EH, HF.
Et quia BG :: GC, a: EH :HF: quae pars I
cit FBG ipfius EH vel partes, eademr pars. erit r. au. 7.
a; GC ipfius HF vel eaedem partes. Ergo 4’ fi 508W?-
quae pars vel partes efl: BG, id eft A ipfiué
EH, id eft D, eadem pars vel eaedem partesi A
erit BG -l- GC, id efi: BC, ipfius EH -I- HF,’

id cit EF.. E.De ’ V - t *

B..°..G....C

’ 89’601...



                                                                     

in; avouois ELBMËNT.
a. Sahel.

Si ergo duo numeri duos numeros aequalîter
actinium: 111i cum bis eandem mionem habent.

PROP. X. THÉ 0R.
Si humera: AB numeri C

ânçna pane; fuerit, Ü alter DE
D" " n E alterimF modem part": 59’

. ermutando, me une: 42
Face-e ne". Ultotprimuf gel
pars, modem para: erit Üfiwza’u: C quarti

F, val eadem part. a ’
g ’Diuide AB in partes numeri C, quae fin:-
AG, CB, 8c DE in partes ipfius F, quae fin:
DH, HE: and: multitudo partium AG, G3:

y. hyp. , qultimdini partium DH, HE. Et quia 4°
i à» gaîm- AG ipfius C eadem pars efl, quae DH .ipfiuà ’

x, 9, à” F: erit i6 AC îpfius DH eadem pars val eae-
’ dein partes, quae C ipfius F. SimiliterGB

îpfius HE erit ’eadem pars vel eaedem pattes,
o.g.v.16.7.qu.ae C ipfiusi F9. Quare 4’ erit, AG .4- G8,

id efi AB, ipfius DH 441-113, id e13: DE, eadem
para vel partes eaedem,.quae AC ipfius DH,

., dm; hoc cit y, quae C ipfiue F. que. D;

q PRÇP. XI. THEOR. .
A E B Si fun-i; et tutu: AB ad to-

c n u à. D tu»: CD,!Ïtfi 461mm AE ad de
”’-’ " "’ [arum CF: Üreliquu: E8 ad,

rgliqgum F1) en), tu tut!!! A]! ad mu»: CD.
Modem. q Quia enim ’f quae pars vel panes gît AB .

ipfius CD, eadem par: vel. gaçëem panes çg. y

. 1 I . A
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AF. ipfius CF: etiam EB ipfius FD eadem pars
Ve] eaedem partes eritfi, quae AB ipfius CD.9.7.VC1&7»

LErgo * EB: FD z: AB: CD. Q. E. D.
* Si AB 8: AE ipforum CD, CF aeque func

multiplices: CD ipfius AB eadem pars en, quae
CF ipfius AE. Quare demonflratio etiam ad hune
eafum applicari potefi, par ax.16.7; quad a; info.
quentibus notandum. ’ -

PROP. XII. iTHEOR-i
A i C . iSi quote-zingue Immeri propar-
B " D"-’ tiandnfùerint (A: 13:6: D):

’" . " ’ i i ’ w «mu: antecedenlium A «domina

panjèquentium B, im érunt omne: (intendante; »

A -l-- C ad omne: confiquenter B 4-- D. ,
Quia enim, 7 quaeqpars ei’c A ipfius B vel y.zo.def.7.

gaines, eadem pars eaedemue partes ef’cC ipfius

. : quae pars vel partes .efi A ipfius B, eadem i
bats vel eaedem partes 3 efl Ax-iè C ipfiuyB 4a à. s.ve16.7.

D; ideoqueV cit A:B:A-l--C:B--l--D.

ÎQ. E. D. ,
PROP. X111, THEOR.

Si natuar numtri r0 or-
’ ’ filmai?! fuer-int (A: BPLÎC:
" i" "° """ D): Üpermutando propor-

iianaler erunt (A: C r: B:VD).
l Quia enim, * quae pars veI partes eft Aîpo ., 2041,57,
fins B, talis talesue eii C ,îpfius D: a permue,
çando Ë quae pars vel partes eit A îpfius C,ta- à 9. 7. vel

lis vel tales Si B ipfiusiD; 8: ergo i A :C z ’°* 7.

B’:D;*Qi .D. I M i

I . M i v * SE’M,’



                                                                     

a. 13. 7.

3. hyp.

t. l2. 7.

I

178 EVCLIDIS ELEMENT.
* Scbàl. Ergo fi quatuor numeri proportionaies

font: etiam conuertendo vel diuidendo proportio-
nales emnt; pet liane 8c u. 7.

O

PROP. XIV. THEOR.
. Si funin: quota»: imam:-

Ê’" riiA, B, C, ("f ahi à; multi-
C ””” F radine aequala: D,,E, F, qui

’ " ° " binifimanzurêf in eadem ra-
tion: (A:B:D: E, a: B! C:E: F): niant
ex aequo in eadem ration: arum (A : C z:
D: F).

Nam permutando” A: D :VB: E: C: F,
a: itemm permutando A: CàD: F. E.D.

PROP. XV. THiEOR.

A. « D’ov Sivnz’ratAnume-
inane E. K L. p rumaliquemscm-

tiatur, alter autem
mmerm D aequaliter metiatur alium aliquem

’ Eszf permutando, unira A tertium numerum
D aequalz’ter marieur, arque [épandu BC quar-

tum EF. k i jDiuide BC in fuas vnitates BG, GH, HC,&
’FEF in numeros ipfi D aequales, pute EK,KL,

LF. Et quoniam BG::GH:HC, &EK:
KL : LF; vnitatum autem multitude z 3’

i multitudini numerorum EK,KL,LF: eritBG:
BK.-11GB: HL z HC: LF; &I ’ BG: EK, id

n. zo.def. 7. cit A: D, z BC: EF. Ergo* A numerum I)
aequaliter meneur atque BQ ipfum’EF.’ ’ Q;-

E, D. , * T- PROP.
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PROP. XVI. THEOR.

Si duo numefi A, Bfifi
A E’B multiplicante: fez-flint aligna:
C " ’ C, D: faffi ex ipji: C,Dinter

fi aeqzmlu emmi.
Si enim A ipi’um B multiplicans produxit

CH metitur B ipfum C pet vnitates,quae fun: A. 8. a. 7-
in A. Metitur autem 8a E vnitas numerum
A pet vnitatesF quae fun: in A. Ergo B ip- il. 6. a. 7K
film C metitur aequaliteij, ac E vnitas ipfum
A. Hinc ’ E ipfum B aequaliter metitur ac v. ne, 1.
A ipfum C. Similiter fi B ipfum Almultipii-
cans produxit D: E ipf’um B metirur aequali-
ter, ac A ipfum D. Quare quum Ë A ipfius s. 3.def. 7. ,
C eadem pars fit quae ipfius D: patet’ cire C ” 4" ’3’ 7- ,

:D. E. D. a E v* Cor. r.’ Multiplicans metitur faêium par mul.

tiplicatum. i* Cor. a. Si numerus B numerum C metiamr:
8c ille A, pei- quem metitur, ’ eundem C mariera:
par ipfum numerum metientem B. p

PROP. XVII. THEOR.
Si mimera: A duo: mimera: B,

B A à C multiplicamfècçritalîquwD,E:
D à E 4 filéÎi ex ipfi: eqndem rational): ba-

8 bahut, quam multiplicatü D: E: .
B: C).

Nain B metitur D” parivnitates iniA. Me- r. au. 7.
titur autem a: mûmerumA pet vnitatesin A.
Ergo 1 ipfum A aequalitermetîtur acBipfum
D, ô: hinc! 1: A :: Br D. Eadem ratione i: g. 2o.def. 7.
A:C: E. Quare? B: DzC: E, ô: permu- m .1337-
tmdoî B: C:D: E. E. D:

. . 4 M z K Cor. .m



                                                                     

, D15 Ezo

r. I6. 7.
u. 17.17. a

a). I8. 7.
’ x. l7. 7.

du Is.ax.7.
N. 3. 4. 3x. 7,

a. I. ax. 7.

:80. ,EVCLIDIS ÉLÉMENT.
i Cor; In multiplication clive vnius ad mul.

tiplicantem A, immultiplicatus B ad fa&um D.

PROP. vaf THEOR.

A Si duo Miner! A, B ùumerum
3C 4 ali ne»: C multiplicanwt, facerinr’

5 aliquor D, E: filai ex ipji: condom
rationem baôeôunt, quam multipli-

conte: (D: E: A: B).
Quia enim Asz GA: D, ô: BC z CB

:E: erit D: E z” B. Q. E. D.
PROP. x1x. THEOR.

Si quatuor numeri proportiono-

36 ’Abukrfucrint (A:.B z CzD):
C 4’ Bcu ex primo 55’ quarto fit MW,
D î AC 18 oequalir erit et, quifit ex [&on
l Ütmia(AD:.-BC). Etfinu-
menu AD, qui fit ex primo A 69’ quarto D,
aequalir si BC, qui fit ex ficunda B Cf
tertio C: quatuor "mari preqwtionale: mon

(A: B:Cz D). .Il. Nam fit alius AC, faâus ex A 8: C: erit
AC: AD::4’ C: D : AzB. Rurfus AC:BC
:z 1ms. Ergo AC: AD:4’ AC: BC, a:
hinc A132" sa. Q. E. D.

2. Quia C: Dz? AC: AD :dAC: BC:
&AC: BC:?6A: B: erit A :13 :xcm.

Q. E. D. - l , *
PROP.
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PROP. XX. THEOR.

A 4 . Si in: numeri propàrtiomlnfue.
B 6 D 6 ria: (.4:- A, B, C): qui a6 extremi:
C 9 V vnumerm, aequali: erit et", quifit
- - a media (AC z B’). Si autem
qui al extrqmi: fit AC,aequali:fuerit si 3’, qui
a mafia: "a: numari proportionale: "un! (T’i-

A, B, C). u- 1. Ponatur ipfi B L: D. Quia ergo A: B *
:: D: c; .eritfi ÂC:BD:Y si. Q.E. D. a Isa-dv-f

2’ Qlüa AC: 31:7 BD: erit!8 A:B:°" ’ e ’7*

CI Q. En D!
PROP. XXI. THEOR.

u . ’ Minimi mari C, D omnium
à 2° g 5 «miam cum ipfi: rationem [adam
I * 3 tium, cor, qui gaude": rationcm
bahut, A, B aequaliter matiuntur, maiar C
indium» A,- Cf miner D minprem B.

I. Dico C ipfum A metiri, quia eius pattes
hon eft. Si enim fieri poteft, fit C partes
ipfius A. Quia cit C; D::A: B; eritâD ip« 3- Éden?
fins B eaedem partes, quae C ipfius A; Quo: l 9m”
igitur in CC funt partes. ipfius A, to: 8:. in D
erunt» partes ipfius B. Sin: E, F partes ipfius.
A in C, à: G,’H partes îpfius B in D. Quia
ergo E2133: G z H: erit E: Gz’ F: H. x- x. am 7»
Et quia ipforum E, F multitudo aequalis eijt
îpforum G, H multitudini: erit E; G : 50: a, v3. 7.
D. Sed E Ç C, à: G ( D. ErgQu C, D non x

, funt minimi eorum, qui eandem rationem
habent; céntra hypothefin. Non cf: ergo. C

M 3 . partes



                                                                     

1

182.’ EVCLIDIS ÉLÉMENT.

défi 7.

u. 2°. dei. 7.

a. 19. 7.

Ç

a. :1.

u. 2. cor.
16. 7.

A la C 5 partes îpfius A, n.ec Dipfius B.
B 6 D 3 Quare quum" C 1pfiils A, &ID

ipfius B pars fit: metitur 9 C 1p-
fum A, ü D ipfum B. V

. 2. Quia autem C:D::A:B,&C:A:
D: B, à: C pars ipfius A: erit ’ &D eadem
pars ipfiusB. QuareCôz D ipfos A, B aequa.
liter3 metiuntur. Q. E. D. ,

4* Cor. Minimi numeri eaudem rationem ba.
bentium cosdem metiuntur, antecedeas autem:-
dentes. 8: confequens confequçntes, . ; i

PROP. XXIIQTHEOAR.

A 6 Sijiut tm numeri A; B, C, 0’
B 4 ahi multitudiue daguait: D, E;
C 3 F 6 4F, qui fini filmantur Ü) i5” eadem

. ratiam; fit autem perturbant m-
rumpropoflio (A: 3:12: F, ô: B: C:D: E)
niant ex aequo in .eadem ratiane "un: (A: C
r. D : F). ’ .

Bit enim’ AF:BE:CD. Ergo ” A: C
z: D: F. E. D.

  PROP. XXIII. THEOR.
Numcri primi inter fi, A, B , minimi fait:

omnium «radent cum ratianem babmium.
. Si fieri poteft, fint C, D, eandeçn rationem

habentes quam A, B, ô: ipfis A, B minores, mi-
nimi omnium. ErgoA C ipfum A aequaliter
metietur, ac D ipfum B. Iam quoties C ip-
fum A metituç, tot vnitates fint in E: ergo ô:
D ipfum B merietur pet numerum E. Quare!"

l enam

D12
E 9
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etiam E metietur A pet C, a: E ipfum B par
D. Quum itaque idem E duos A, B m tia-
tur: A, Bqnon etunt ’ primi inter fe; ’cOntra v. n. «a 7.
hyporhefin. Minimi ergo fun: A, B. Q. E. D.

PROP. XXIV. THEOR.
Minimi numeri A, B, earum , qui tandem cum

ipfu rationem bahut, primi inter fifimt.
Si negas: metiaturi eos numerus C, ipfum à 12’ 365 7.

Anempe pet numerum aliquem D,& altetum
B pet E. Ergo° CD:A, à: CE z B; ë: in- o. 9. a. 7.
de A: B:’ D: E. Quum autem fit D(A, 1318. 7.-
6: Eo B: non erunt A, B minimi; contra h)”-
pothefin. Ergo A, B primi inter le funt.

Q. E. D. . -
PROP. XXV. THEOR.
Si duo numeri A, B primi inter fefiæ-

rint, qui vnum næforum A matitur nume-
C ru; C, ad reliquum B prima: erit.

3 I Si enim B, C inter fe primî non fint:
metiatur cos numerus D. IdemDmetietur e g. n. 3x. 7.

.ipfum A.- Ergo AA B non T etunt plrirnî inter fi "465 7-
fe; contra hypothefin. Ergo C ad Br primus
cit. , Q. E D.

PRGP. XXVI. THEOR;
.A z B 3 .S’iduanumeri A, B adiagquem.

C 5 numerum C primifueriw: qui
D 6 fit ex ipfit D ad cum C prima: erit.
Si negas: metiatur ipfos C ô: D idem ali-

quis E. Ergo ” E 8: A prisai inter fe font. a 2;. 7.

4 ; M 4. . . l Me:

A6
35
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184. q EVCLIDIS ÉLÉMENT.

M . . E ’ f14.1an A 2 B 3 etlamr autem 1p un, D Pu
16. 7. c s . numerum- F : ergo " F ipfum D

Q, 94,. 7, D 6 quoque metietur pet E; &EF z
x-hYP- 0D:76AB. Quareq’E:A:
4” l9 7’ B: F. Quum autem E,A primiiinterfe,ideo-

("i 23- 7c .- . . . ... www, quewmxmmi flot: E lpfilm 84metxetur. Me-
. titur autem E quoque ipfum C:ergo B, Cnon

erunt primi inter feçcontra hypothefin. Quai.
re D a: C primi inter fe funt. Q. E. D.

PROP. XXVII. THEOR.
A B... D Si duo numeri A,Bprimi interfi

A’.... fuerint: quifit a6 vno iplorum Az
D.. ad rehquum B primu: erit.

Sir enim ipfi A:D: erunt 60D, .B primi
e. 26. 7. inter fe; et ergo PADid cit? A2 ad B primus

k y. l8. dei 7. Q- Et D0 h .
i PROP. XXVIIÎ. THEOR.

A 3. B 5 Si duo numeri A, B ad damna-
, E 15 marc: C, D, Mer a ad utrumquc
C z D 4 primifuerfnt: qui fiunt ex ipjî:

F 8 E, F inter fi primi arum. ’

a. :6. 72 Nam quia A, B ad C primi funt: Ea etiam
ado C primus erit. Eadem ratione E, D inter
fe primi funt. Quaretquum C, D ad E primi
fint: emnt ô: 3 F ac E primi inter fe. Q.

C Dl l
r A I * l
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V PROP. XXIX. THEOR.’

A 1- B 3 Si duo numeri A, B primi in»:
A34 3,9 je fuerim , (9’ vterque je ipfilm .

multiplia-an; filant aliquor A2, B? t
A’ 8 B3 27 . . . . .filât ex zpfi: A2, B? primi interjè
errent; 89’ fi numeri a primipio pofiti A, B, me
qui fac’fi fient A3, B2 multiplicantel, (clique: A 3., B3

fariqnt: 69’ inter je primi errent 5 Ü; fait:

Par cime extrairai bac continget. * -T - -
Quia enim t A’, B primi funt: emnt &’A*, a. :7. 7.

B’ primi. Iatn quum 8: A, B" firimi fint, à:
ergo duo A, Aa ad duos B, B’ vterque ad vtrum-
que primi fint: erunt quoque Ç A’, 135 primi g. 33.- 7,

inter fe. E. D. d t » «
PROP. XXX. THEOR. A.

i Si duo numeri A, B inti .à; fifiærint: ("5’ werque jauIA-I-B
ad vtrumque ipfirum ô: A 8c B pri-

mu: erit. Q5011 fi vterquefimulA-i- B advnum .
aliquem infarum fit primut: Cf numeri A, B a
Principio pofiti inter je Primi emnt. .

I. Si negas , A -i- B ad Avel B primum efTe:
metiatur ipfos A-i-B ô: A aliqui’s C; qui er-
go" à: B medetur. Quare A ô: B non funt q. aux. 7. ,

primi inter fe; contra hyp. t2. Si negas A, B primes efl’e: metîatur eos
aliquis C. Quum ergo idem C9 ipfum A-i- a. la, 31,7.
B metiatur: A-i-B ad neutrum ipforum A, B
primus erit; contra hyp. ’

, L5 l PROP.



                                                                     

186 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
Paonxxx’l. THEOR.

A 3 B 7 Omni: primat! numerur A ad
munem numerum B, quem non me.

mur, prima: efi.
Si negas : metiatur eos aliquis C praeter

vnitatem. Et quia A non metitur B: erit C
diuerfus a numero A. Ergo quum A metia-
tut aliquis , qui nec vnitas nec ipfiA idem CR:

a lMMï7o A primus’ non erit; contra hyp.

Paonfxxxn. THEOR.

c A z Si duo numeri A, B multi-
-- A3 Il. pliezmw, aîiquemfueiant ,- eum ve-

C r0 AB, qui ex fit, mniatur oli-
qui: numeru: prima: C: (3’ vnum

I A ipfirum A, B, quia pqfiti
feint, Mener . V ’ i

n. 3L 7. É Nam G ipfum A non metiatur: ergo ’ C
La: A primi inter fe font. Metiatur autem C

A 93’- 9’ .ipfum AB pet D: erit CD z À AB, ideoque

u. r9; 7. - "C: AzF B: D. Quare quum C, A minimî
f- 3. 7b fint e0rum’, qui rationem C: A habent: C ip-
(îœn n 7’ fum B 5 medetur. i * -’

Similiter dern’oniirabitur, fi Ç îpfum B non

metiretur, metiri ipfum A. Quare C meni-
tur vnum ipforum A, B. E. D.

PR OP. XXXIII. THEOR.

0mm numerum compofitm-A primer: afi-

qmi-I numerm metitur. A
Quia
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A Quia enim A compofitug cit: meri- .

12 , . . . . .tur cum ° aliquis B, qui fi prxmus in, a. i3. «MJ.
C 2 paie: propofitio. Si veroBetiam com- l
q pofitus eft: metiatur eum’ C, qui etiam
metierur” ipfum A. Quare fi hic C noudum in in a. 7.
primas efi, metietur ipfum alios, ô: fic pro-g
grediendortandem ad primum tperuenietur,
qui metietùr tam antecedentem quam A. Nifi
enim tandem ad primum perueniretur: meri-
rentur ipfum A infiniti numeri, quorum alter I U

altero ’minor. E. Ai. Q. a..def. 7.
f Allier, Sir C minimus omnium ipfum A
metientium: erit idem primus. Si enim non:
metiatur illum numerus DeC; quate quum
idemDmetiatur etiam" A, non eflzc minimus V, A
metientium ipfum A; contra hyp. . A ’

PROP. XXXIV. THEOR. Q
Omnir numeru: A 22e! primu: eji, ne! mm

primer aliquir munem: mnitur.
Si enim A primus efi: manifefia cit pro-

pofitio. Sin A compofitus: metietur eum
aliquis’ prunus. Ergo A aut primas cit, aut W 33- 7.
cum primus meritur. Q. E. D.

. PROP. XXXV. PROBL.

A 6 B 15 C a: Numîr"D 3 B, C durit, muent" mim-
È z F 6 G 7 me: ommum, qui eadem

eum ipfir rotionem baient.
Si ipfi A, B, C primi inter fe funt: minimi

iiam erunt” omnium candeur rationem habenê r. 2;. 7-

tium. .Si
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188 *EVCLIDIS ÉLÉMENT.

Si vero non: fume?
A 6 Il; 15 C 2* jpfomm maximam com«
E a F Ê G 7 munem menfuram D, per

quam diuide ipfos A, B, C.
Numeri E, F, G, pet quos D ipfos A, B,C mev’

titur, erunt quaefiti. t Vî
Nam quia vnusquisque ipforum É, F,’

Vnumquemque’ipforum A, B, C par D9 me-
titur, id cit aequaliter: ipfi E, F, G in ea-

x- feh. 9. 7. dem76 fun: ratiche cum numeris A, B, C. Di-

qk "B 71

c0 etiam-E, F, G minimos foreeandem cum
A, B, C rationem habentium. "Si enim negasg
erunt alii H, K, L,ipfis E, F, G minores, minimi
eandem (mm A, B, C rationeim habentium.
Ergo4’ H, K, L ipfos A, B, C aequaliter merlea-
tur, id eft pet eundem numeium, qui fit M.
Igitur- M metietur 4’ ipfum A. par H, ipfum B

pet-B, a: ipfum C pet L; ô: MHz" A. Sed
* 9mm. Iefi etiam ED 2 " A. Ergo. BD :MH, ô:
a: 19. 7o
(a. ne. clef. z.

É: Hr-fiM; D. SedE)H: ergo MB’GD.
Quare quum M ipfos A, B, C metiatur: non

.erit D maxima ipforum A,,B,C menfura ; con-
tra hyp. Ergo E, F, G minimiîfunt eaudem
cum A,B,C.. rationem habentium. Q. E. D.

PROP. XXXVI. PROBL.
Duabut numeri: A, B durit, inuenire mini: a

mm numerum , quem metiantur.
t. Sint dati A,Bprimi inter fe.

A1312.
Ï a A 3 B 4’ Multiplicetur A pet B,fa&us. Ali

erit quaefitus.

I Nam
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Nam vterque A, B metitur V AB, Et! au» v.8.ax.7o&

tem ô: AB minimus eoruin, quem A 61 B me- u°m6’7’

tiuntur. Si negas: mietiantur illi numerum
CgAB; a: A quidem ipfum C metiatur pet
D,Bvero perE. Ergo erit AD:3C:’BE, 3- 9-414.
ê: hinc A: B243: D. Sont autemA,B pri-
mi inter fe, ideoque minimi ë: ergo B" me- ’29t 7°
tietur ipfùm D. Sed numerî B, D ipfum A ,.’ 2,3:
multiplicantes feceruntipfos AB,C: ergo eritg 9. 18. 7-
B: .DzAB: Ca; ideo AB metietur’ipfum C, fifi
iuînor maiorem. E. A”. o . i .
A 2. Non fintA’, B primi intet fez4 . B 6 1.. A . . D . dC 2 D 3 urne minimos C, m ca em A. 3;. 7.
4 AD la ramone cum A, Be à; multiplxca

extremos vel medios pet fe inui-
cem. Faéius AD erit quaefitus.

Nam quia A pet D, et B par C multiplica- .
tus eundemFAD producunt: tam A, quam B u. :9. 7.
eundem AD metieturi. Dico etiamAD mi- "a 7. W 7-
nimum die. Si enim non: metientur A, B
aliquem E minorem (plant AD, &t metîatur
quidam A ipfum E pet F ,Bvero pet G. Quao v
te erit Ali-:513 :3 BG, à: A: 3:" G: F. 5, 9,34,
Sed’ A: B: C: D. Ergo C: D :G : F. ., confit,
Quia autem C, D minimi° font: D îpfum F ” æ. cor. 21.7.
metietur. Sed D:F :eAD: AFîdefiE: îgi« g. 18. 7.
turAD metietur E, maior minorem. Q.E.A”. 0- 13- a. 7.

PROP. XXXVII. THEOR.
A z B Si duo numeri A,Bmetiunturnua

C 18 3 merum, oliquem C : 8’ minimur,
. ,D 6 quem illi A, B Metiuntur, D eun-
’ dam C metietur. i I 4

’ Si
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Si negàs: D (diuidens C reliu-

C 18 quat fe. minorem E. Quia îgitur
D 6 D metitur C---E; &A, B ipfum

r. un 7o D metluntur: metientur quoque”
a: max. 7. ipfum C---E, &"ihinc etiam ipfum E, qui mi-

nor cit qüam D. Ergo D non erit minimus
eorum, quos A, B meriuntur; contra hyp.

B3

PROP. Xxxvm. PROBL.
Tribu: "mari: A,B, C dam, faunin mi.

nimum numerum, que»: metianmr.
-x. Sume Vmini0-)6-7- A 3 B 4 c 6 id mme,quem uo A,Bmetiuntur.

D 12 ,0 . . . .v Si C etiam metiatur ipfum
D: ’erît D quaefitus.

Nam quqd tres A, B, C ipfum D marian-
tur, pater. Quod autem minimus fit, fic

. ofienditur. Si negas: metiantur A, B, C ali-
um numerum E iplb D minorem. Ergo i6:

x. 37. 7. D metietur 76 ipfum Eç maior minorem. Q.

- 0 t 2. Si autem C non me-

A z ’ 4 tiatur D:fume minimum?
E, quem C sa D metianrur.
«Qui erit quaefitus.

Nam A, B, qui ipfum D metiuntur,vme-
du ".831. tientur quoque4’ ipfum E. Ergo tres A, B,

C ipfum E metientur. E autem minimus
erit. Si enim, nafé metiautur A, B, C alium
F ( E. Ergo à: D 76 metietur ipfum F.
Quare quum C 6c D ipfiun F metiantur: me-

, , tietur

3 C
6
I

B

[ID
1E
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A. A eadem pars efl, quae 1 ipfius B. Sed 1 efi:

LIBER VIL ah
tiemr eundem 76 etiam E, minorem union» 37. 7.

Q. E. A v. ’ a. 114:4.
PRO P. XXXIX. THEOR.

’ i Si numerumAnumerm ah’qui:
A 12C I B 4" B metiatur, file A , quem mati-

; tur B, partent bahâitC a marim-
u B dçnaminatam.

Metiatur enim B ipfum A pet vnitates in
C: ergo , quum* etiam l metiatnr C pet vni- I- 5- m 7-;
tares in eadem, 1 ipfum C aequaliter m’etie-
.tur, ac B ipfum A. Quare 1 ipfum B aequa-
liter’a metietur acCipfum A; id dt” Cipfiu’s dît: 7.

pars numeri B ab ipfo B denominata: ergo A
partem habet C ab ipfo B denominatam. Q.
E. D.

PROP. XL. THEOR..
’ Si numèru: A partent quantum-

ASC quueB babent:eumnumerurCar
4 parka B dmminatm maman

uia8 numerus C to: vnitates habet, quo- 3c hyp-
ta pars B efi ipfius A: erit 1 eadem paré ipfius .
C, quae B ipfius A; id efifl 1 ipfum C aequa- °
liter metierur, ac B ipfum A. Hincôuipfum
B aequaliter 3 metietur, ac C ipfum A. Ergo ç. 15. 7.

C metietur A. L Q. E. D.

g. dcf. 7.

-5’; - PROR
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’1’ 38’ 7o

9. 39. a "

PR OP- X L l. P ROB L.
Numerum inuem’re , qui , minima; quum fit,

datupnrtn A, B, C,Ababeat..

Sint a’b ipfis partibus A, B, C
1

Ê Î g 2 denominati numeri D, E, F, à:
C î F 3 fumatur"minimus e0rum,quos

à n 4 D, E, F metiuntur, qui fic G.
Dico faâum.

- Nam 9 patet numerum G partes habere a
metientibns D, E, F denominatas, id cit, par-

] ces A, B, C. Dico autem G etiam efl’e minimum.

h 4°. 7.

Nam fi quis miner H partes haberer A, B, C:
i metirentur cum i numeri D, E, F. Ergo G

non efl’et miniums, quem D, E, F metiuntur;
contra hypothefin.’

EVa
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EEËMÈNTÔËVMà? 2L I:13, ERE’VIËIÎÎÎ; *

3 in; il je: a; a» ,2" je 1 x fief il . .ç .

. . - : 3.310?» L ÎFH’EOR- . ..-
:1....,A:3",LJ.LB«HIZ ï, . 1’ fil 25A i Ï’Clïq

Si fint flafmqüe-Jzuiizèri’ A, B, c, ÎDsddIifl:

papyroffltiâmlèr, 1110?le qxtremi 145
inter)? firz’mfs f’mzniriti. érüntianîniur’nî’ m7127 n f »’ -

4M: mm flipfipxfilçionëm Môefltiürczî- ïïïfï t &
a me t’ofid’eiù 313,212; ’GgiiH’inîhôëÏ i

man eâdèihï’ra’itioneflïBigoïçxaëqüô” A3131. :4. 7.

fifi? ne J’Qùaî-ë’q’immiÂ? D, fifimîirïfe’r’ 1è:

fint quoque la minimi: 7 metientur ilri1ipfoa’fl’ 23- 7-

E, H, fe ipfis minoféS’: TV6? A. T amuï

,J .:,.. . . 9,
.r’i”) sium":

mWRRoPQnIl; mon; i W *
un mon-,13 ut J, v - , o». (V. hlqumprçmjrgumine dama; paponioulo; Mia:

figz-qr, «, maganant, qui: imputant. in dan
"ËW-s 1.74.: ;: 1.. il... :. , .’ .’ ç. .ZIA

Ah ’ .. . :3519;
. "FJALÏBÎ r x AB:: 18.91» B ai T;
iamwr’ .t- i . . .. I- ” r "tu..J, Sin; B minimi’m data ramoné: arum 3. 3;. 7.

* u in) . . v1 .h . i o aÂ’, 148, Bà tres deinceps proporçipnalçsïminp

mi in data ratione. " i ’*

que f N Nain
i



                                                                     

o. 18i 7. ’

6- Mr 7.
u. 29. 7.
9. 1. 8.

a. I7. 7.
A. :4. a:

I9 7-

x EÏFQ ’ n s

194i EVCLIDIS ELEMENT.

I A: , .BgiA’4, A36, 8’9’
A’8, A’Blz, AB’IBJ ’B’ 1.7 r

Nam A’: AB:UÀ:B:’AB:B’. Et
quia A, B primi inter le; faut, ideoque etiam
A’, B’ primi” funt inter fe: patet 9 g A’, AB,

B’minimos efl’e in ratione A: B. Q. E. F.
z. Sint itemm A, B minimi’ in data ’ratione:

erunt A’, A’ B, AB’ à: B? quatuor minimi in

data ratione deinceps proportionales. -
Nam fimiles funt eidem rationi A : B fequen-

tes” A3; A’B, A’B: AB’, AB’: B’. Quum

igitur A3, B’ inter fe? primi fin: : enmt A’,
A’B, AB’, B3 quatuor minimi in data ration:

4 continue propo’rtionajes. Et codem mo-
do quotcunque proportionales 1 inueflzigantur.

A I , (Malaria. , .l. Ex hoc manifeftum efi, fi ne: numeri dein-
ceps proportionales minimi; funin: omnium can-
dem cum ipfis rationem habentium ; extremos.eo-
quadratos elle; fi veto quatuor; cire cubas.
à?! a. Et pare: fimul . latera extremorum cire duos:

filles numetos , qui minimi fiant in data. ratiche. - i

mon 111.4TVHEoRt

Si 91401:1?an Anumefi A; B, C, D .
cep: proportionaler minimi omnium and"): ce»:

"2 rhtianem baàentiuma earum extrlmi A. D
primi intefjè mon.

Sum-
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A3!Bn9 C 18,9A E , z , F 3 .G 4 7 H 6 . K 9 .
L8, Mu, N18, 027

” Sum’tis enideuobus minimis numerisE, F, la. 3;. 1. si
&tribus G, H,K, &ficdei’nceps plutibus mini- 3* 3-,» -
mis continue proportionalibus in eadem ratio-
neA: B, donec pementum fit ad totidem L,M,
N, O, quat finît propofiti A, B, C, D: . erit vnu-
qnisque-ipfofumL, M, N,O vnicuique ipforum -
A, B, C, D aequalis. Sed L: E3, a: 0 z ,
F 9. . Ergo quia’ L, Olprimi inter fer funt: et- v. :9. 7. et
iiam A, D intervfe primi erunt. E. D. W 7.

PROP. IV. PROBL. t B
- Ratiam’bu: dam quoteunque, A z B, C z D,

E: F in minimir numerù, numero: influai" de.
innp: minima: in dati: rationiâur.

.Az, Bi, C3, D4. E5, F6,v H6, G15, K20, L24. 1’

N , , O M P A lr . Sume i minimum G quem B à: C metian- e. 35, 7. A
un, ô: duos alios H, K, quos ipfi A, D aeque:
metiantur,-ac ipfi B a: C numerum G. ,

Cafi 1. hm fi E quoque metitur ipfum K,
fume numerum L, quem F tories metiatur,
quories E ipfum K. Dico faâtum. I a

Nam’ eftH: G::A:B, à: G: K: C: D,a.1o.def.7.
ô: K: L:E: F. Sivero negesH,G, K,L.mi-; à ’3’ 7’
nimos elfe earum, qui in rationibus proplofitis.
funt geinceps proportionales: fin: alii N, 0, M, i
P minimi. Et quia efi A: BzN: OaAvero



                                                                     

m6 E V C BIBI S’lEEEME N T.

A a, BH,? Dï4l,chË’5, F 6
H6, G, f5, :Kiz’o, L 24.
N fixa-2.1.; P

7359s 1h7-A&’Bi.minînü.zfum; - Brumtietun? 0. ..Eadem

4’- 3Zv-7c- rationaümetietaripfum 0’; .Quaree,etiam
G. mecierur..-numerum. 0,.maipr: minorem;
Q.E.A. ..’ i: u i; ..;. i’ . 4 v-

JAJ 4! 1,1: D 3,, -;E.. .,.:: FA H .8 ,. ,-.G.*IQ-,t,-,K 15. ’53 x A
; ,4 K LA 3:31 .0 4,0, P; 455;

i 4.. L. w . S: a: ’
Cafl z. At fi. mou metiatui E iplâlm K: fu-

me afinimume« quem E8: K. metiànthr ;’ ô:
dans, N,:.0- quas -ipfi« G aeque. metiantur ,1
ac K ipfum M, Litem-vquàrtumP, que-m F ae-t

v qge*qietisçtu1*’, acE ipfumM. Dico faéhuu.

m 2°.def. 7, Efi: enim*A:îB:*Î-I: (Et-N : 0, item C:

&w. D:G:K:-.O:M,BLE: F:M:P. Si
.ç à Isvéroà nègesf minimo’s eflEN, O; ïM, P : fin:

Q; R-, SyTÂminimfinï-datis’farionibwæàie Quumï

ergo fit Av: BerRr «se 21,8 mînimi-hfintfi
B-meeietur”? R; L’Ehdemiraëioneïfi metietuJ;
R z-î-etgeùe G merietür e’undemivR’. Wtïr’Quareï

quum fit K z 67-13sz S: numerustï
c metietuëS. Sedïquià’È S g 1T: 5e E,

minimi unt: metinir qdôque E ipi’um- S. ErJ
go e tandem M metiretur-Sr, maiorï minorem.Y

1.. "14., .. . ’4;.«.-- .I i 1:3 h a: .4 .LeÎiÂ...ni. l
v’,

e t’ ’ .PROP.

2’,

. x1



                                                                     

- , .T’-n"*.t.13mv:vm."îvï in,
il. nm. bru-PROP.:V.’ THEOR. 7’

A z C 4 . -PlaninumerîAB,-CD-
B 3 D a fi ’ n ratiZom’m Bahut ex Ia-
-- ----- ’ Î 55;” M’A, ô: B,D
A3 6 2° , g î: cqmpofitam AB, CD z . ,,E 3 F 6, G r0.. -. . : (A: (lm-(8.: D). «
. Nain Étuis? deincçps minimis E, E1 Gina. 4- 8-
detis rationibus A: C 51 13:1);-quiaJ-Zçiw :ïËI- 5-305 6-

(E:F)-l--(F:G): etitE:G::(A:C)-l--(B:D),ç
13m B ipfujm Ç-multiplioans filÇifltBC-r filerie a
AB:.BC 21’345 Ç âîEfi. "singilüexr BCuv- 17.747 ’

CD z u B : D :: O F : G. Ergo ex aequofla- 609m.
AB: CD:76 E: (à :(A: C)-i- (B: D). ’4’ 7’ A

E.D. ’ ."Ï ”"ÎÎ. v
’ PRQP. V1; THEOÏlu a"; -.- à

. A 16, B 24., Ç 36,6 D 54; e E. 81
66’ 11:97:. .’3*.,.
--- Sifuerint qwtbwçuv W A,’sB,(Ç-,’-D, E

Mutapl propmionalm; 19er autem A ferait;
du»: Bron maintien neque alia: aliqui: du?!

Mittur. . v. un - u iet ’ ruNumerOS ho; deiueeps fi: non; mâtiri
pate’tyquiarfi-B medgemrfà-A «me!!! matinev I ’ , w

aux? ipfum B, contra hyponhefmn z; a... andain,
2. Ne; Ylhls,*vt.A’, vilains mnæmetiæ *’ -- i
au. Quo: ’enim 5m 5mm A. Balata fur-2
meneur minimiê-numerijn eademxatiouem, 3;. 7,
(fini But F,G..H: hinc erit? A :EzvaàHç. :564 1- I4- 7-
quia AF,BÇFNG,&I A punîmericür. 55 ne». l i
que F :quare’ Fvnitas’efïe 5 Ire-i à auL-7- r
guin- :Bmc,.quuntE-.&ngimiffmtmten 3- 3- I

ï ,71 N 3 . fe.
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.4. I:.def. 7. fe, F naquit Ë maki ipfum H. Ergo nec A
* add- 7i mctiri poreft’ ipfum C. Q. E. D.

TROP. vu. THEOR.

. , V Az,,B4,Cg,D16Sifuerint qu’otmnque mari deinnp: pro-
pmionaln (-5- A, B, C, D), primi: autem A
mttiatur extflmum D: iffmmdum B nierie-
tur. o

a a bi negas: neque alius aliquis vnum. me-
” ° Ï tietur, ergo nec A ipfum D; contra hypo-

thefin. Dmon VIH. ÎHEOR.

. i Si inter dm: ml-i Az’c4’D8’ B 16 bien» A,B numeri
G b [H 2’ K 4” L 8 ’dcinctpt proportionn-
E 3’ M 6’ Nu" En le: C, D accider’int:
que: inter en: «du»: mimi deimep: propor-
tiamln, totidem Cf inter alia: E, F, tandem
tu»: ipjï: A, B rationem hiberna, adent.

Sumtis enims’ totidem minimis G, H, K, L,

quat funt numeri A, B, C, D, 6: in eadem ra-
ratione: érunt G a: L ’ primi inter fe, 6: ex

aequo erit*G:L:A:B :ÀE:F. Sunt
autem F G 6: L minimi: ergo ’ G aequaliter
maitur îpfum E, arque Lipfum F. Sed quo-
ties G metitur E, tories numeri H, K metian-
tur ipfos M, N. Numeri ergo G, H,’K,L
ipfos E, M, N, F aequaliter metientur; ideo-

E.2o.def. 7. que ï numeri G, H, K, L in eadem ration:
à 34’ erunt, in qua funtME, M, N, F. Ergo E, .M.

N, F

?S:
’sn

nW
vit-33’,
"B .r 3;wgwfl
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ïN, F eandém cum îpfis A , C, D,’B rationem

.habebunt, à ergo ideinceps proportionales
enim. Tot igitur inter E,F cadunt deinceps
proportionales, quat inter A 5: B. E. D.

PROP. IX. THEOR.

i n , Siduo mari A,Aa’ cn’ Dlg’ B :7 Binterjèprimifuc-

i F zEG 3 "in. Û" inter ipjô:
. H , K 6 , L "umfrtdczmeprpno.M a, fin, .0 la ,91, 27 pommeler C, D ce. fi

eiderint: quat inter
’ 1]]?" A. B radant numeri daimep: proportionn-
Iet, midem 65’ inter tannique infini»: A, 80’

mitaient E demi-p: propmionaln radent. -
Sume enim’ in eadem ratione, in qua funt 0-35. 7. 8:

’ A, C, D, B, duos minimes F, G, à: tres mini- .3’ t

’mos H, K, L, &vfic porro donec fumtorum
M, N, O, P multitude aequaiis fiat multitudi-
ni datorum A, C, D, Hinc, Quia a: A, C,
D, B minimi ” fun: in eadem ratione, erit n’- l- 8.

’AzM, C r: N, D: O, B:P. Enquia! 3’
14:1»: erit E: Fzr F: H. Similiterquia i ’ M

A:M:HF: eritE: F:H:A. Ergo
E, F, H, A. Eodem mode demonfiramr,

Leflè E,G,L,B. Q. E.D.

PROP. X. THEOR.
Si inter dico: me": A, B, 6’ Main» C

.daintep: prqpartianak: mimai D, E, à F, G

.ceciderint: quat inter vtrumqu ipforwn A, B ’
« 0’ Mitan»: C radant Mimi dilua?! papou

1 e N 4 zinnia,L.
(a C
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amurât», raflaient inter ipfi: A, B
,delinceprpropoflimln radent. v l A
a .I w q Numerus enim D,AQ. :1; 12. L13,.n.-B 27 .v ipfumF multiplicaçs

E’4, H 6, G 9 . fâciat H,& filmatur
Du, F3;** 1, IKSIZHDâôszHF.

U r , l v Cr ’Et quia ponitur C : i
en" v i I , :. D:fD:3EË)C irato

w 25; 7fïipfi1m. Dimetitiur: per D: metie’curv quoque

à Qui?) ipfum E pet D, Si ergo En 9.0!. i Rur-
Ffus quia Pointu; D:1E.: A: eritAâED.

. . Eadem rationeng: F?,& il: CF. . Quilîn
ergo fit E "-.f .D.’ fi H: FD.: 94:43.1? 5:74

9E"; H. r W Item qui. H 1;.- Fp, ne: Fi:
en: : F 2 H: Ç. Ergo E 3H :
.Burfus quia K:HD, à :HFzî erit A: K
:26 E: H:D.;,F:QP.K: L. Similiter quia
14::HF, «à: B:Gr;crit L; 3:26 H: G à
E: H. Quare A,K,L,B. E. D. l.

encan;- îrHe-oii.’ "
’ r i, I,’n ’ , ,. i, Inter fluor numerus

A à, B»,.,,9V quidam A9, 13101112:
n « ’ Ï . ’ Ï media: reportiondi! A3
lendit. qnqdmtiii A’ ad quudmtwn 3’412.-

, i plia-21min rationna Maman 14m: A b4-
bet ad IaturB. fi V "L ’

:3. 7. LIER euinïÂ’F; ÀBÈ’fAEBàfiABzB.’.

2;. 132053.,(961. .dem.) A’, AB,’B’:- erit

7. to.def. 5.9’ng 33:] (A3: AH A :: (A: B)’. Q. E.D.

c.,2. 3’ ;s Î g. 7:. I p PÉOi’.

2’- 12- 7. *

a». ne. 7.

ne
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PROP."; X11. THEOR.
A328. vAA’ÊB u f A8718 , B3327

sfÎ A2.4’3AB’6, 5319 i "a

,. .-...A1’.B3, i.i Inter leur-numwoi cuba: A9, B ’, duo mm
fra Monde: 13”13, A83 radioit. Et mini:
a ruban B’jriplimtam buée: riztionein et)",
qui»): laïus A buée: ad fait; B. v fi l ’
a? JJ-Nani AÏBZB’ÂA’: AB,& A: 3:!AB;., la
Bâ-FSed A5: [veiniez AE.-1.4.13." Rur- ’ ’7’
un 2.335.331; i A: B,içem 43’; Ba :t
A8 à Bai-A: 8.31 Ergo .4513, AaB, AB’, B’.

Q. E. D. . i2. Quiafl(Per fieux.) A3, A’ B, AB ’, B3: g. u. def. 5.
eritA’:B’:Z(A3:A’B)’:(A:B)’. Q.

,E. D. i.

e. Il, z. ,l

’PROP. un. THEOR.. .

.- A;,B4;Cs a".I A’ 4,.ABs,Bz16, BC32,C’64. .
A33,.A°5 16, A3232, B364, B’C 128, BC’ 256, ce;

" Si jint quantifiai: numeri A, B, C deincepr
prqpmiqnalery Ë pnurquirque ipjùm multi-
ilieanrfltriut 411’ij A’, B’, C": faëli ex ipfir

reportionaler emmi. Etfipqliti a principio nil-l
ineri A, B,C jàÏéÎorqA’, B’, C’ multiplicgntgr’,

1115: A3, BKC 3’ fadant, a! ipfipnoportionaln

enim. E! femper1 cirai extranpr bac pantingit.
,[Extpofitîs gym n’umeris AB, BC, A’B, AB: ’

B’C à; BC’; erit" fifiA’, AB, B’,itemë:-M4A’:;q. a. a.

A’B, AB’,’B’, 6c erunt omnium hommnutne-

rai-nm ,rationèâ’eaëdem ràtion’i A: B. ’Simil " c

liter B’, BC, C’ funt deinceps proportionales

-. J i z N 5 in

"i .



                                                                     

Q.

9.14. 7’

14.3. 8.

A. 7. 8.
14.20» ÂGE. 7.

v. 18. 7.

ana.

:œ. EVCLnnSELEMENt
A z, B 4., C 8

A’ 4., AB 8, B’ 16, BC 32., 0’64.
A’8, A’B 16, AB’32, B364, B’C 12.8.BC’256, 051:

in ratione B: C, pariterque B3, B’C, BC’, C ’

in eadem ratione deinceps proportionales.
Ergo quia , A: B :B: C, arum A’, AB, B’ in
eadem ratiOne, in qua B’, BC, C’; nec non
A’. A ’ B, AB’, B3 in eadem ratione, in que
B’,*B’C, BC’, C3. Sunt autem tan: illi quam

hi inter fe multitudine pares. Ergo ex ae-
quo9 A’: B’:B’ : C’; 6c A3 : B’:B’ : C3.

Q. E. D. ’
PROP. XIV. THEOR.

A 2 B 4 A1.9i numerur quadrant
’ mniatur ratantA. 4’ A8 8’ B, l6 numerum 811:1; latter

A laturB metiemr. Et fi lum A metiatur
IaturiB: Cf quadrant: A’ quadrette": B’ me-

tietur. A -l 1. Sumto enim numero AB, erunt’idein-
ceps proportionaies A’, AB, 1P in ratione A
ad B. Ergo A’ merletur A AB. Hinc quia
A5: AB:A: B, metietur etiam (A ipfum B.

Q. E. D. e ’2. Si A metitur B: quia A: B’: A’: AB,
A: quoque metieturP AB,, Et ’quia A’: A8
:* AB: B2 : metieturff ô: AB ipfum B’. 1E:-
go ÏAË metietur B’. E. D.

PRQR
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PROP. XV. THEOR.;

*- A’ 8, A’B 16, AB’ 32, 8’164

’ A34, A38, B”16
A 3 a B 4

Si numerus tribu: A’ metiatur même: nume-. i

mm 33: 8’ leur: A latta: B metietur; Et fi
lum: A leur B mniatur: 8’ min: A’ m6140:

B3 metictur, ’ ’l 1. Sumtis enim numeris A’B, AB’, quia!

deinceps in ratione A ad B proportionaa a. a. 8.
les funt A’, A’B, AB ’, B3, 6: A’ ipfum B’

metitur; ’metierur 6: A’ ipfum A’ B. Quare
quum fit A’ : A’B : A: B»: xmetietur a: Aï tao-(Mr

ipfum B. E. D. .i . 2. Quia, iisdem fumtis, cil? A :B :- A3:
A33, a: A’îpfum B metiri ponitur:- metietur”

ô: A3 ipfum A’B. Quare quum fit A’, .
A’B, AB’, B 3: pater C à A’ ipfum B 3 medri. g. a. a. 1.

. E. D.
mon ’va. THEOR.

, , Si numeru: drain: A’ non
AA9’ g 16 metiatur 5.4.1.35. mimera»: B1:

3’ 4’ neque latte: A luta: B meurtrir.
G Et fi latte: A non metiatur 14m: B: neque bic
quadrette: Aa quadratum B’.

1. Si enim A matiretur B: A’ etîam mais
Nm" 3’; contra hyp0thef1n. . c. 14. 8-
. 2. Et fi A’ metiretur B a: A etiatn’ induire:

tu: B; contra hypothefin. i ’

Paon



                                                                     

il vv. ,.

127:8; Iidef.7.:°B:D: er1t AB:»BC:B:D:”BC:

v 204 EVCLIÏDTS .ŒI’E’MENT.

PROI’.’ xvm;THEo R.

2 * ’ Sinimm: cuba: A3 non me.

a. . a . , . .AABZ’ B3 a? tiutur pubien menin-am B 3: ne-
’ 3 que latta: A latte: B metietur. Et

- fi latin A non metiatur latin B: neque cuba: A3

auburn B? metittùr. G q .. ..
. 1. Si enim A metiretur quoque me-
tiretur’B’, contra hypothefin.
.» 2. SiA’ mairemr.B?;Teti2m A métiretuf

B.; contra hypothefin. g I I
f q l PÈÔPÂXVIIIÇTHZEOR. ; i 1

GAL-.837, 0.4., D6 q, Interdite: finale:
p ana: mimera: AB,CD,

AB6, BC12,CD24. .. 4 . v . l r , venu; marina, reportio-
nali: BC raidit, EtplanurAB ad Piment .GQ
duplicatam rationem [muet eiw, quam latta

I q bloanagumi A Baba ad bamologum lulu: C.
1. Quia enim-ABE BC :-u A: c, a: A: c"

CD. (2.35. 1).: .1 v ’ .
e 2. Quum AB, BC, CD (pet dem.): erit
AB: CD :(AB : BC)’S:Ï(A : C)? :;. (3.:
D)’. Q. E.D. 4 1 . , ’
’ ’ Con Hinc inter duos hâlés flanc; Cadi:

vnus medius. proportionalis in ration: menai.
homologorum. ’ , -- v. * f!
’-’ii’iîot,.x’1x. THEQR. 1j"

161,33... «8,33, «C 57 13.4, E 6: r F10
ABC 30,. BCD 6o, EDF 12,6, DEF-Méfj

’ AB 6, BD’12I, ’D’EËÀ. 1K4

3’ 1’ in Inter

9



                                                                     

Q v-:..vLBI.ËER-ÂHII»19 v è C05

’V . LIuÎer duo: fimdlafilida: ramera! ABCtQEF

duo madii szËrtiondIn IB CÜ, EDF adam.
hmm A  v Mfiyfileïn film»? DEF m:

un»: ratinait; me; faim, WMmeOfJ  
mologum Â,2vëb3,ivvaeïlc bain! mfibamfilngm

Mur-Bye] . :4 .;::.--’ u 5.Î..p V; N t  *
in. agami-1555:3  -nhmërî* K34: sans; * .*

’ BCD, BDF. Et quiaA: B:xD z E: eFfi-ËltÆË-ZÏ’YËf

AB, DE fimiles, b ni, rai"- B J), DE in ’ L e  7’
ratione AED) VS] :’Ejê(veÏ Efl: autem w. m. a.
ABÇ:?BCD’:«3&B du), a HDF: DEF : a a r7. 7.
ED:DE. Qüaæ Alep 5-301; BDE: DEF
:5."- (Î: Fir DeniqfieBÛDë EDF CrflIH
Ergb ABC, ne», DDRDEEŒ Q. E. D, .

"22 Quia etgox 4* ABC iBQDQâDF! ’erit ABC: DEF :43 (ABC: sema-.4 n- defi s.
r): a. (sans imanaêv. La. V’Idfü. a
 « *’ Cor. Bygo me: mmmiiesxwidomàum W

duo-;medfi propnrflomles .iâ gtmçflhçegugfioî .8 x

01010pr L . A; .5 a gm;   un; --.. .. A. Lb .5 .u; x
1211012. ;XX."*TH’E*0RÏ- î: 8

h . - 3.. , ’ ’ - à” .”*. * 1- V 9’ Ü :3- ëunaendw «me:

. ros-A.» 13.; Médias m.
1,:propnoryçiançjiâçmdat ,1 x i;

 . A’78"L LÇÏn’; B IBË

Pa. sa. F4349? 5
wifi BÏfimÏIè-szziaynweelçsv     a
:v saine midimosîD; E inratiDnÇ-ïAædwC. Erg W  °

gvÔDXipfm:A:àqna1iter.meflŒÈh 39 E ÎP’Â’ÂWF ’T

mm G:- ïMaîriatatp A.p:e’:;F-, Ergot
EF.-:2 a A; 3431?: Ë E.. - .«EtgoAPlànusgë 9’ n’ 7’ -
nûmeruàefif cuiusrlatera firmalng; .Rurfuîiê 164M”
quia A; c figé! CLEæçÙümLQUQŒrLe D.) 15W hyp’

l. (un:



                                                                     

206 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

l G fun: in ratidne Ct B.,,A8,Cn,Bls . .D2, E3, F4,.G6 .Hmc fi VD menant.
v xpfum C pet G,E me-fietur quoque B pet G. Ergo DG z C, &-

EG:B. Quare a: B efl: numerus planus. En;
quia DG::C z EF, ideoque 9 D: F: E :l
A G: erunt A. à B fimilefl numeri plani. Q.

D -"E. Do * ’". PROP.] XXI. THEOR.

A24, C72. D216, 8648
E1, F3,:G9

42-11, K1, N14., L3,. M3, 07;
, Si Mur dab: W0: A, B duo mediipra:
romande: C, D radant: mm A, B jimilu

k ’ . filidi .rrunt’. ’ ’ I .
A. 3:. 7. Sunna.A ces minîmos E, F, G eandem cum

- A, C, D ratibnem- habentes, à: ergo deiuceps
p. 3. a. proportiomle’s: ’ôt cmnt E, G pgimiF inter fe,-.

1, ne. a. a: fimiles plani ’ numeri. Sint H, K lacera
ipfius E, 8:1. M lacera ipfius G. . Brun: ergo

t. cor. au. 8. E, F, G piopoi’tionales’ in ratiche 5H: L vel

I i 4 G Ian)" quum E, F, G. eaudem cum .A,
’G W 7’ C, D rationem habeant: erii E: G :- ° A : D..
” a" 7G Et quia È, G primi funt, ideoque " minimir
b ’1- 7’ fmçtienturipibs A,D aequaliter. G Metiatur;
’9’ "’ 7’G EGipfùGm Ahper N: [ergo EN a. ’ A. v Sed;E

  ”’7î4’-f’7”-: HK: ergo A efl: foüdus .’ numerus, .chius,

latera H, K, N. ’ Rurfils quia E. F, G minimi:
funt candem rationem habentium, quam C,D,B :,
E ipfum G aequaliter metitur, ac G ipfum B.

A: ï’Metiarur. E ipfum CperO. , Ergo GO, z

l .. . h se

.ï’
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LIBER VIH; ’ - 2.07

Sed G : L M. Quare B eft folîdus, cuius f L
lacera L, M, 0. Denique quia A :: EN, ô: ’ B
C:E0:erit" N: O:A’:C:E:F::v.r7. 7.
H: L’:: K: M; Quare (huiles? folidi fun: 9-."4’5 7’

r A, B numerir E. D. - -
PROF; XXII; THEOR.’

i ’ B Si tu: numeri A, B, C
A4’ B 6,’ Ç9 -Âeincep: proportionàln fac:
rint, prima: A autemjît qudratm: 69’ tmiu.’

C guzdraçqu erit. , k , k .. Nam A, C fimiles lfunt planî numeri. Er- z. ac. a.
je qüüm 4’ latera ipfius A aequalia fint: fi arum La; ,
a: latera.ipfius. B aequalia, ideoquer erit a; ’ . I ’ ’

Cquadrarus. Q. E. D, , - V
PROF, XXIII. THEOR. I j

lA08) B n, C 18W, 17’ .’ Si quatuor humai A, B, C, «(dm-apr pué

gnionakrfuerint , prima: autem. A fit cubai:
’ quarta: D aubin erit. V V * i

Nam A, D fumf’ fimile; félidi. Ergo 6: DG 3!- Io

cubüsefl; Q.E.D. l *
PROP. XXIV. THEOR..

A4, à? duobntzincrï -A, B Gainer]; ’
à l6, D 36 ramonent 4 manquant niant,
» ru: quadratu: AC 4d quadrqtum;
àmemmD, prima: autem A fit qziadratuu
&fiqundfq quaëratu! ’ ’ ’ B ’
I Quia enim inter fimiles’planosiC, D, vnus n
medius pmponionalisfiœditç &A: B::C: D: p. un; B’

’" cadet



                                                                     

:98 EVCLIDIS" ELEMENT.
7- 8- 8. cadet quôqinè En! A, B fins?! médiusîlpïoâ
3’ 9* 3* fiortiunaiis.’. argua B 8 en quadratusa’: q.

fi." ’ -"4’:,..’. . B1; v I":
h fi y "j - 12.865014. Ego-ratio numrî quark-ad adfinoïî

quadratum nequit exhibai magnesquadntpspg’ï

meros. ’* Schol.flz.; EBCAIÎÎA nunc;th g! gquqmm B eü

V quadratus ad quantum: numeri A, B fimîles
. a. î" flint. (paf 2ms. .8: "dam. huîysëg EH 115:5

dHïSnHes Ëlani’honufufit vt ’qtladràltus .ad quadra-

mm,.°.. . .. . s. - r
a, : Pacha-KV; rusait. .,

1564, B3216" I- ’iâ’Î’MÏÏW’ÎEË’B

3’413 www»: a (flanquant mua
’ cuba: C .411 défi»; numtrum;m
primu: autem A fit tafia: .f Ô’fi’cundu: B culm-

"ü. .ÎÂÇ U x: 217.-.
(mm ,(àïlïfimjlçs fplidtixfupç: duo

a. r9. a; maiiprqpqvèçnâet ÎmCIvÏÆQS .çadunt- En
«2- * 8. gç &ênçenAa».B.. 3111.9 medèi, ».p:990rr.iona.19æ

"’ 23’ 8’ cadunt. . ’ Quare quum-A cubai fifi B etjamiç

.2 A: .ucaëysæriâ ..: v u. . w
” Ergô ratio numeri cubivgd 3:99 cawaiem

titi nequit in duobus numeris culais. »
... Blizzpîî’axxîrrï THÈ’oRJ

B 44 , » . ’ k 5x .ZSz’mirlenr ani’hùmefiîÀ

B B A. 61’; Ç :B-jrlzteffi gtiohtm1322,? î? Â quamïqmdrm
ad quadrflîthhamtit-um, . A, . - J

a. ,8. s. * 1. Medius proportîqnalis,;imef A, B eadem à,

le .03,13 , q fit C: RÏWRËIÇI’ÆÆËÜŒÈPzEg 33116194?!

. quam

IF

5.3. LJ



                                                                     

’L IB E R VIH. 209
quam, A; C, B rationem  habentîum. Ergo* Hum-3.
D, F quadçaci- erunt. Et quîaDzF :fi A:B: F’ .4’V7’

habebit A ad B rationaux quadrati ad quadra-

tu-m.vQ.E.D. v " a W
PROP. XXVII. THEOR.

xo VA16,.Cz4.,’D36’,IBs4.
E8, F12, 618, P127

I Simila filidi numeri A, B inter je? ratiamm
546cm, Quam numeru: cuba: ad cuëmfi mime-

mm. . 4 V ’ .am medii duo proportionales inter A, B ,
cadentes’ fin: C, D, &fint E, F, G,H totidemïy. 19. 3. v
mîni’mi 5: in eademB ratione ac A, C, D, B. 3* ,2’ 3! .

Ergo° eorum .extremi’E, cubi erunt, . Hinc, un «E24.
quia A: B :"E: H, pater, efl’e A ad B, v: r. :4. 7.
cubus ad auburn. Q. E.:D.’

vj: K34 7.-» î,1 u Wh , x. , M B

. . X   NI. a

l En;"un zIgunnmlrmunM01»:

[W EËËgÀ’" il u Â)

,f o ” LEV.



                                                                     

a. 17. 7. B

a. :8. 8-,
y. 8. 8.
à. 22. 8.

5m U ,qæxæx*æ’

- E V CL .1 ,Dth 1
ELEMENTORVM

B ou ’ ILIJBÏïEI’R. ne

1*’BÊV**,*.* :t-to,.:(- (ægæo

-ÉR0ELTHE0&B’.

I " C à l Siràruiojfimile: plagri mari A;
Î; ’,B.54 B fifi mhlfiplimnterah’guem fa.

A322. cerint .- fizèïu: AB. quadrant

B ’ erit; i l. -f v I Nam numerus A le ipfurn multiplfiicans fa;
çiat quadratum A’. . Ergo * A : B L: A’:AB.
Et’ qüiàiinterA ô: B vnus medius proportiona-
11’913 BéadÎ’tË cadet eriam’Y inter A? à; AB vnug

medius proportionàlis. ’ Ergo AB dt 8 qua-

dratus. E. D.
’PROP.H.THEORJ

A 3, B 12 . Si duo numcri ’nytltiflimn-
AB 36 tu A, B, quadrant»: munem»: AB
Aa 9 «fiaient; fimz’le: plain; shunt.

Sumatur numerus quadratusîê’. éErgo A:
B r.î A’: A8. Et quia quadralti .132, AB fia»

miles plani numeri funt, à; ergo inter eos
vnus Bmedius proportionalîs’ ê caïiit : cadet

quoque inter A à B vnus ” medius propor-
tionalis." Ergo A ô: B fimiles plani 111m9 nu-

meri. E. D. - I
à - ’PRÔR



                                                                     

.EAVCLID. ELEM. ..L. IX. au

PROP. 1H. THEOR.

A? 8 , A6 64.

I L, .V... A 2,

Si cuba: numerur A3 fi i1).
ïfum multipliait; filai!!! alignent
A5: faéîm A5 «du: ’en’t.

I Saumur enim cubi A3 la-
i tus A, à: huius quadratum Aa .

2’ AA. Ergo A328 AZA. Quare A 1:,A x. 18.def. 7.
:A: Az, 8c x: AzAz: A3. -Ergointer1 à: nés-f5? i9

.. y - . . c . 7.A3 duo medu proportmnales caduntu Quia A, en". 7,
vert).À 1 1A3 2A3 5A5, vtotidem etiam P inter u- 8- s.
A3 à: A5 cadunt. , Ergo A5 cabus ’ efl. "i ’3’ 3’

E. D. r ra..;ar&pPÇIV.THEon.

A 8 B z Si Lnumeriu cubai A
A, à ms 6mn numarum B multzplicam
x - , fatiuuhquem: file?!" AB cu-
n Sumarur numerus A2, qui etiam’ cubus erit) ., 3, 9,
Et quia A: Br.” A2: AB: cubus erit 9 ipfe m 18. 7-

ABM ï Q, E. D. W ’I 4 I. i , :B zsfli
PROPQV,THEÔR

a

. A 8 V B 7 Si cuba: numerur A m:-
Az ÀB 216 merlon «liguent B multipli- I

4’ A un: feria: aubumAB: 89’ U .
multipliant! B cuba: am. ’ - - - , .

Sumarur numerus A’, qui cabus ’ erit. Et c. 3. à.
quia.A: B : 7 A’: AB: erit " B cabus. . t w; 7’

E. I)a - , U.- 2), 8.
Io: PROR4



                                                                     

au EVCLIDIS ÉLÉMENT.
PROP. VL- THEOR.
A 8, A364, Aa 512.,

Si mimera: ,A fe multipliant album
A’faciat: et ipje A môm- erit. I

O. i7. 7. Sumto enim cubo numero A3, quia A3: A’
V x. 25. 8. ZQA’; A: erit A76 cubus. - Q. E. D.

PROP. VIL THEOR.
Si campofitur numerm A nume-

A B 7 mm alignent B mahiph’mn: quem-
C 452. Pian, fan-dt t. fixant A5. filidu:

3’ erit. t v .4., n3.dcf.7. Numerum enim A metiatur 4’ numerus G
’ a. 9. au. 7. D. Br o A:u CI) ÏEr bAB:CDBpar g - 3."’ "d’5 7’folidus* efl. Q. E. D. a

PROP. VIH. VTHEOB.’
alâchA 3.13 9. C27. D 81. E143. F719

Si ab uniate quatcunque nmeri A,B, C, D,
E, F deincep: proportionalc: flet-tint : terrine
quidem ab vnitate B quadrant: ejl, Ü” vnum
intermittente: omne! D, F; quarta: antemC off
aubin, «’5’ duo: intermittente; omne: F; fepti-

, mm veroF môwfimul Cf quadrant, 59’ quia.

que intermittente: omnet. - ’
I. Quia enim x: A :A: B: vnitas ipfum

F. 20-defi7- A aequaliter metiturfl ac A ipfum B. Ergo
- ï’;’;xj77j A per le ipfum metitur 7 numerum B, à: hinc

1. a. a. :3 A’ quadmtus efl. Et quoniam B,
v C, D: eriti a: D quadratus, Eadeui ration: .

à F quadratus erlt, ô: vnum inzermittente;
omnes quadrati exunt. Q. E. D.

U.’

a. Quia
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z. Quia. cit 1: A:B: C: matietur B ipu .

mm C pet A, à: ergo C :ËAB z A’ cubas 3, 9. a. 7.
erit. Et quum fint C,D, E, F : erit C ô: F 3- a B
’cubus. Et fimiliter omnes duos intermitten- i

tes cubi erunt. Q. E. D. , I .
3. Et quia F etiam oflenfus efl quadratus:

-fcptimus F ô: quadratus 8a cubas finiul ei’t;
- idemque pariter demonfiratur de omni qui»

que intermittente. Q. E. D,

PROP. 1x. THEOR.

I, A 21., B 16, C 64, D 256, E 1024, F 4096
05,41,A8,Bô4, C sa, D4096, E32768, 17162144

Si ab vnitate quotcunque numeri A,B, C, D, o
, E, F deimep: proportionale: figeant, qui vers

po]? vnitatem A fit quadratnr ,- 8’ reliqui omne-r
gadrati er’imt: fi qui po]! vnitateni A fit enim;

reliqui omne: cubi . I ’ -
1. Sir enimA quadratus. Iam teniuiB, 61

vnum intermittentes omnes D, F, quadrati "
funt. Sed quia fumée- A, B, C, &Aquàdra-
tus eft z erit à C quadratus, hinc 6’: îE ôte. a. 1,. 8.

Omnes ergoi quadrati film. Q. E. D- n *
z. Si: A cubus. [am quartas C, 6: omnes F,

qui duos intermittunt, " cubi funt. Et quia
1: A z; A: B; à ergo B ::i Aï: erit-6: ’B..:o.dcf.7.

. çubus ; quare 6: E cubus A erit. Et ob si 9. Im7.
A, B, C, D, erit 81’ D cubus. Et finiiliterre«:;
liqui omnes cubi fiant. Q. E. D.

ne 8c y-

,03 l PROP..
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l

114. EVCLIDIS ELEMENT. a

v .- PROP. X.- THEOR.
1, A z, B4, C 8, D16, E32, F64. x
Si ab imitât: quotEunque nameri A, B, C; D,

E, F deincep: propèrtibnnle: fuerint, qui vera
pofl vnitatem A non fit quadrant, neque alia:
alla: quadratu: erit, pracrer tertium ab vnitate
B, (fanaux intermittentef omne: D,F: fi, qui
po]! .. vnitatem, A non fit tuba: ; neque alia:
alla! cuba: erit, prader’qaartum ab vnitate C,
85’ duo: intermittente: omne: F. ,

1., Non fit A quadrants, ô: tanien C qua-
dratus fit, .fi fieri potefl. Ergo quia se B qua-

uo 8- 9. dratus Kefi: A adB eam rationem habet,quam
quadratus. B ad quadratum C, 6c hinc A qua-

” 34- 8. dratus’-erit;eontra hypotbefin. Similiter citen-
demus nulium alium quadratum efl’e præter
B, D,ÏF &c. E. D,

2. Si A Icubus non fit, ô: tamen D cubas
effet: quoniam C cubusa" cit; haberet à: B ad
C rationem, quam cubus C ad cubum D, ô:

2.2233. & ergoî-pfetB Cubus ° efl’et. Hinc. quia, 0b "1 :A

9. 2x. 7. :Arg B, eflB z ’r Al, effet ô: A cubus t;
9’ 6; 9° contrit bip: Similiter oflendemus nec vllum

alium cubum eiTe præter C à: F &c. Q. E. D.

h 4 .PROP. X1.Î;1"HE0R."

13397.15 A3, B 9a C 271 D 81! E 243
Si ab vnitate quart-nuque numeri A, B, C, D,

E flûté?! proportionale: funin: : minor A mn-
iarem D maitur Par aliqucm C earum, qui fait
in nanar-i: proportionalibar.

t. k .. Quia



                                                                     

Ï LIBER IX. T, il;
r Quia enim efl 1:A:C:D’: aeque riie-

titur Cr ipfum D’r ac 1 ipfum A. Ergo 8: A 0’.zo.def.7.

l T . . . v Tu l c o1pfum aeque met1tur ac 1 1pfum C,-1defl: v. 95. a; 7.

A metitur D pet C. ,,* Pariter, fi fumanturB ô: E, demonftratur
B metiri ipfum Eqper’aliquemCinter proport
tionalesv: quia 4’ l; B’:: C: E. E. Dl V 9.44. 7.
V * Cor. In ferie numerorum ab vnitate deinÏ

ceps proportionalium fecundus A quemuis D me-
titur par proxime praecedentem C. ù

* Sehol. I. Et hinc feeundus A quemuisCmuI- i
tîplicans fait: proxime fequentem D.

* Sahel. a. Si numerus-qui meritur- aliquem
ex proportionalibus non fit vnus proportionalium:
neque is, pet quem metitur, vnus ex proportio- I
mlibus erit 75. i i xi 2’ cm7 16. 7.

PROP. XIIÇ "THEOR.
:-:-1, A4, 816, ,C 64., D z56

E2, H 8,-G32, F 128
Si 46 vnitate quotlibet numeri A, B, C, D de- i

incepr Prqportiannler fuerint : quiamque Pri-
morum numeram E metiantar vitimum D, iidem
89’ eum A, qui vnitati proximal: efl’, marientar. i

Si negas E nietiri ipfimi A: emmi E &A v
primi inter fe. Metiatur autem’ E ipfurrt D 4’- 3L 7-

per F: 8c erit EF 2*!) :"tACy Quare
A: B :13 F : C. Sunt autem A,B primi amas
inter fe, a: ’Y minimi: "hinc E. metitur 8-etiarn 19. 7. I
C. Metiatur pet G. Ergo E6 2 "’ C à! 7- 13- 7-

’ A13. v Quare A: E:B G: B. Hinc E. meti- a uni-3L7
ruta ipfum B. Meti-arur eum periH. Ergo l

I »EH:’*B:*A2. HincAŒzfil-l :A. Ergo
:E metiemr quoquea ipfum A. Q;E D. ’

» 1 a O q. 1* SCbOI.



                                                                     

a. 3. fehol.
12. 9.

no 33. 7.

à. a. 7.  

1.16. EVCLIDIS ELEMENT.
” Scbol. l. Numerus primas, vltimum medens,

metitur omnes vltimum præcedentes, par cor. u. 9.
6c n. ax. 7.

” Sahel. a. Si quis numerus, proxîmum vni-
tatinon metiens, vltimum metiatur, numerus erit
compofitus. ëi enim primus effet, metimur pto-
x1mum vnum. I

* Schal. 3. Si proxîmus vnitati fit numerus
primus: nullus glius numerus primus vltîmum me-
tietur. Si enim alius metiretur,vnitati proximùm
quoque metiretur, qui ergo primas non foret.

PROP. XIII. THEOR.
I, A 5, 325, C 125, D 6:5
E--- H--- G--- F---

Si 46 vnmzte quarcunquc numcri A, B, C, D
deincept proportionalet fucrint, qui ne" pofi
mitan-m A primm fit: maximumD nuflu: alia:
mIctictur, praeter ce: A, B; C, quifim: in nu-
meri: proportionalibm.

Si enim fieri porefl : metiatur vitimum D
aliquis numerus E, qui non idem fic cum ali-
quo ipforum A , B, C. Ergo quia E nume-
rUS primus efTe naquit: compofitus erit.
Quare ipfum E metietur” aliquis primus, qui

. nullus eritupraeter A. Si quis enim alius me-
tiretur ipfum E: idems’ quoque ipfumDme-
tiretunzquod fieri nequit ë. Ergo A mede-

4 tur E. Iam metiatur E ipfum D par F: ô: F
n. a. fch. 11.9.

x. z. cor.
16. 7.

A. 9. ax. 7.
p. I feh.

n. 9.
v. 19. 7.

nullus ex ipfis A, B,’ C cfl’ee poterit. Sed quia

F metietur’ D: eodem modo, quo ante de-
monftrabitur, F compofitum elfe, quem A
metiatur. Et quia, 0b EF z A D : P AC,
cf! A: E 2’ 173C; A vero ipfum E metitur:

F quo-

.r



                                                                     

LIBER 1X. 217-
F quoque ipfum C5 metietar. Metiatur pet
G, qui nullus ex ipfis A, B efTe’ pOrerit. Et.
quia 0b FG:*C:FAB,eftA:E:’ G:
B; A veto ipfum F metitur: metieturï ô: G 5- 3°.d°f° 7!

o ipfum B. Meriarur par H. Quum vero G ’
n’ullus fit ex proportionalibus: neque H idem
i e17it,lqui A. Sed quum, 0b G141:A B :F
A3, fit A: Gz’H: A, eodem veto, quo ante
mode, demonfiratur, A ipfum G metiri, quia
G ipfum C’l metitur: patet, H matiri ipfum’ i
A, à: ergo A non efl’e ° primum ; contra by- ù "4M- 7i

potbtjin. * ,” StboI. Quia fimiliter demonfiratur, quad
îpfum C nullus numerus metiatur, praeter A vol
B: pager, quod numerus ab vnitate deinceps pro-
portionales, fi proximus vnîtatî prîmus fit, nullus
numerus metiatur, nifi qui inter ipfos propanie-
mles. habetur.

PRO P. XIV. THEOR.
A o o Si minimum humera»: A
i 3 primi "mari B, C, D me-B z , C 3, D . .En F" nanar : nullu: alun nume-

rur prima; metietur ipfùm
A praeter :01, qui a Prinapio mnicbantur, ’

B, C; D. ASi fieri poteflz, metiatur ipfum A alius E,
per F. Ergo E ô: F fadent " numerum A. m 9.1,, 7,-
Quare quum B, C, &D metiantur ipfum A: -
metienrur quogue vnumfipfomm E, F. Non g, 3,, 7,
autem metiri poiTimt’ primum E: ergo alte- c. u.,def. 7.
Tum F metientur. fifi autem F( A. Quare
A non erit minimus, quem B, C, D metian-
tur; contra bypatbejïn. * . * w

0 5 P R O P.



                                                                     

us EVCLIIDIS ÉLÉMENT,

I PROF. XV. THEOR. I ’
I Si ire: mon"! A BA B Il C 16 i 4 . ’ ’D931, E 4 C, dezncep: proportionn-

lu, funin: minimi am-z v
nium tandem mon ipji: rations») baàcntiumf
duo quliliâet compoflti ad reliquum primi cran:
(A4-B ad C, B-i- C ad A, &A-i-C ad B).-

Sumantur duo numeri" D, E, minimi ean-
dem cum A, B, C rationem habentium. Er-
goq’ A :D’, B:DE, ô: C :E”. Et quià
D, E primi 76 inter [a funt: erit ô: D -i- E ad
vtrumqueil’ ipforum D,E primus. Ergoquia
numeri D -l- E & D ad ipfum E prîmi funt,
cric" ê: (D-i-E) XD ad eundem E primus.
Sed (D 4- E) X D :4 D’ -l-ED. Ergo
D’-i- ED primusvefl ad E, hinc quoquela ad
E2. Pater igitur A -!-B cire primum 7 ad C.
Similiter oflenditur, efTeB-l-C prîmum ad A.
Denique quia D(-i-E, D, ô: E primi fun: in-
ter fe: erit8 (D.-f-E)z ad DE primus. Sed*
(D-l-E)’:Dz-i-2 DE-i-E’: Ergo D’-i*-
2 DE -l-E’4primus efl’Y ad ipfum DE, à: bine
x7’43tiæ1m D’-i- DE-l-E’ ad ipfum DE, ô: pari

rationeq’ D”-i-E* ad eundem DE primus erit.
Quare 6:7 A-i- C ad ipfum B primus ePc. Q.
E. D.

PROF. XVI. THEOR.
A 5 e 8’ C"-

,Si duo numeri A, B primi inter [à fun-1"»! ;
mm m’t m prima A ad jècundum B, inflam-
dur B ad aliam vllum.

V Si



                                                                     

«F; f’Ah-ï-n -

Fi

” LVIBER .IX, ’ i 219.
. Si .enim fieri poteft: fit C numerue talis,vt

’fit A: B: B: C. Quia autem A ée B mini--
xmi*-fum: eandem cum ipfis rationem haben- 2- 23. 7-
ring); A metieturË ipfum B. Hinc quum A 4° a” 7’

"quoque fe ipfum metiatur: non erunt A, B
primi inter fe; contra êypothcfin. ’

h mon XVII. THEOR.

’IA8, sz,.C18, D27, E--- l
i Sifiurim quatcunque numeri A, B, C, D de-

im’eprpraportionaln; extreim’ autan ipfirum,
A, D, primi inter fi: finit: non cri! m prima:
A adfictmdum B in ultima: D ad aIium 1:11am,

Si negns: fit A: B:D:E. Quia ergo A: i
0:» B:E,&A,Dminimi9; A iprum, Bel-13:7.

metiet’urf Ergo , quum fit A: B 7.: B: C :
C z D; metietur B x ipfuç C, 8: ergo Iipfumk x. mais: 7.

- D. Quare a: A ipfum D A metietur,’ ô: hinc A- Il. 3&7! e
A, D primi non erunt; contra hypotbefin. .

PROF. XVIII. PROBL.
Duoôu: numari: A, B datir, tonftderare, au i

. tertiu: proportiomlir inueniri [afin
1. Cafi Si A, B primi inter le funt: offen-

fum iamf’ cit, tertium proportionalem inue- p. :6. 9.
niri non pofl’e.

A4, B6, C9
B’ 36

z. Cal: Si A, B non fun:
primi , à: A metitur B”:me-
tiatur pet C, qui erit tertius

proportionalis. Quia enim AC : V B’: erit y, 9, u. 7,

A: 3:5 B: C. I , à 2°. 7-3. Cafi



                                                                     

ne EVCLIDIS ÉLÉMENT.

u 3. Cil]: Si vero A,B pri-
A 6’131; C mi non funt, necA ipfum

I B’ metitur: nequit terrine
proportionalis inueniri. Si negas: fit inuen

5’ 3°. 7e tus C. Quia ergo AC :Ë B’: A metitur’ B’;

a. 23.,def. 7. -contra bypothefin.

.PROP. XIX. PROBL.
Tribu: numeri: dam A , B, C, canftdtrare,

un quarta: ipfi: Prapoflianali: immu’ri pqfit. ’

1. Un]; Si A meti-
A 3’ B D14 1qu BC: po’tei’c inuee.

h nm quartas propor-
tionalis D, is nempe pet quem A ipfum BC

m 9. m 7’ meütur. Nam quia AD z "CBC: erit A: B
r" a. 7° :9 C: D.

’ a CajÎ Si A non
A 3’ BÊèC7’ D; metimr BCÏà nonpot-

l 35 efl quartus proportio-
naiis inueniri. Si quis enim eflet D: 0b A:
B z C: D, foretAD :CBC, ô: igiturA me-

” ’3’M7’tiretur’ BC; contra Lyp.

PROF. XX. THEOR.
Primi numèri plurerfimt oniniproprjïm mul-

titudineprimorum numeramm A, B, C.
i Sumatur enim ’ minimus

A 2’ B 3’ C5 D, quem ipfi A, B, C metiana

D 30 .. t un, &.apponatur mitas. [am
fi D -&-i primas eft: pater propofitio.

Si vero D 4-1 primus non
. 3;. 7 ÊS’ 8135157 efl : metietur eum V primusj
’ ’ 5” 5 aliquisE,qui nulli ipfomm A,

’ B, G

T. 38. 7.



                                                                     

LIBER 1X. , .2. «
B, C idem efl’e potefl. Si enim alicui coran)
idem effet: metiretur E quoque’ipfum D; er- r "I ’

go 519 vnitatem. E. A. Ergo nouas nu-
merus primas E inuentus efl. q Q. E. D. B 4 o. 1:. a. 7.

PROF. XXI. THEOR.
A14, B6, C3, A-i-VB-I- C18. .

Si parer numeri quatamqu: A, B, C rempo-

nahua-.- tout: A -l- B 4- C par erit. i
Quia enimvnusquisque ipforum A,,B, C -. ’ i

pattern x dimidiam habet: tatas, etiam A 4-j- x. 6. def. 7.
B 4- C partem dimidiam «P habebit, ô: igim, ù a. a. 7. e

par exit. Q. E. D. . I ï kV "
’PROP. IXXII."THNEOR. i .

A5, B39 C 7) D9, A-PB-l-C-i-D-zq.
Si impure: numcri A , B, .C, D gitatcunquèæl à a

componantur ; multitude autant affinant fitpr;

[toth-I-B-i-C-FDpar erit. q . . i
Quia enim A-I, B---x, C;--l,D--; fun;

numeni f pares , &imqultitudo. ynitatum detrâ- a. 7.ch 7.
&arum etiampar efir: eu’t fumma numerorum
VAL-1,. B- 1, C4 1, D - 1 à: vnitatum refiü.
duarum , id efl fumma A-i-B-i-C 4-- D, nu-
merus fi par. Q. E. D. . l i la. 21. y.

I

i mon xxm. THEOR. 2v.
A n, B 5, C 3, ,A-I-Bfi-nClg

Si imparn numeri A, B, C quotcunque com- K
pommer,- 0’ nmhimdo ipfin-w’n jàmzpar: 65’- L

rom: A-i-B-l-a C impur "in . 4 L

- fi Nain

l



                                                                     

in EVCLI-DIS «ELEMENT.
m - A*n,i B 5’, C3, »À-i-B-l-C .9

59- 7- def- 7- Namïquià 6-1 parfl’eü, ë: AI-i-Bitidem
131:9? par? éd: entât A 4-13 -’-F- C I----1 numerus:

" V: v par.» ErgoïfipatetrnumerumA-4-B-4FCim-
parem efTe. E. D. a ,

.PRI’O’AP. X’XIV." THEOR. .,

A la * i Si apari mimera A par dufera- A
3,4 - « "mir B: Ü reliqûmtA-’ 131m crin

, A 38» - Quum enim-tamI-A, quamB haa
.u6»def.7. 5*. . ubeatpartem dimidiamühabebiret-

I * 31 iàm A-- B partem dimidiam,ïôa igitur. î. in;

U erit. -*Q.E.VD.A- ë v ’ t .
PROP. XXV. THEOR. " i .

Ê u 04:;- .; a rétiaevïmAWï B
5. l v Vauferatur: relzqquQA à B 3m-

h A ’"parver’it. A i i
a. 7. fiefL 7:. uum enim-B4 confier expa- -
”’ ’4’ 9’ ri C6: vnitafe; ’A-è-C autem” par fit: eritA

x --- C -- 1, id-eft A -- B, numerus Ô’irnpar.

Q.E.D. ” V7 ’ 911013. XXVI. THEOR.
Â.....C..D.B 3 45 impari me. AB
l in: ar BC. aufiramr : reli-

q , 41411: AC Par-401T. " q I
i ’ Ah ,Vtroque auferatur vnitas B D. "Ergo

9. 7. der. 7. tam AD quanx DC par.gr exit; ergo 8c i reli-

h 34- 7. quus AC. E. D. -i PROF. XX’VIIIÀ THEoR’.

i ’ vSiaiimdn’numéraAB
A’D" I’C’SBÎB par BC anfîratur: "ligua:

AC impar eril. . ’
Nain



                                                                     

» JÆIBER Xi; t i . ’12)

Nam abîma vnîtate AD; dit DE par ”. Er- m 7. du: 7.
go DB---BC:DC par quoqueA dt, à: pro» A. a... 7.
inde” AC à 1, impar. E. DL; A

* mon. XXVIII’. man-0R.

A B A! .186, impur humai-il; (A Parmi B
C ’ ’ ’ ’ °B muln’plicamfiwiat dlifuem:fléïm k - Â »

C put-tarit. ’ ’ .
A: Nam- quarre-C componampH-ex- ce: Vnumeî ,4, 1g. ne;
ris aequalibus ipfi B, quot meAnfunrrvmtatesi’:
parer C cdnïpô’niiex numèfislpairibus,’ enjgo

’.

ipfum parem ’ ode. E. D. U l, ’l Ni v. El. 9.
* Sahel. Eàdém tatione ,’fi Asie B pares fiant:

fafius A3 me 61h-- . . .. ’
- ; ç i A t: -. 1:”! r 4

PRO-P! XXIX: L i’A"; - A Si impar numerw’A
C "Ï. N ...- impuremmlmçmmBmul-Ç q, ü
°’ ’ Î 7,3". tylicamfarmafiqumten .
fÆÉÏWC impur me; » ...:L g ; N *
..’ Quia.enim;î6 mmmiitm-Æex tOt plumetis 5. a...
ipfi B aeqnalibüsyquqt Ayninates. rhabetz. paf
ce: C componi ex multitudine .impari mame:

. rorumi imparium, ideoque imparem ° efTe. ,, ,3, 9,

.E.D.. A; Ç! 32.1: .. IQ * Scbol. 1.! qNurgnru: A,.:numerum imparem C
"mm’em, friper :13,- (7? par im’parem B maritaux
si: . enim "93:5 aux; Mm" infirme A, aimât
efÎet, îdcoque neçnC ,7; ABiiym , dt 3’ VeH’e poilât; 35131.28. 9.

contra bypot’fiëfin,:"âüt altèttffe’r minium inforimi q
A. B eflët impm’, 8: neque fic ijodd 9 impar elfe; g. 3g. 9, g.

niait! contçaïfiypothefin.. Quare marque 13,8 »
hmm 03.5 nuant.) Y.- (J û.1 Je. f- -
gnaParis numeri quadrati latus par en.

PROF.



                                                                     

à... EVCLiDis ELEMENT.
taon 325x. THEO-R.

B a .Si impurjmmerw A parmi nu.
merlan B metiutur: 0’ dimidium
zizi: metietur.

Metîatut2enim Ai ipfum B pet C: dico C
mon impatem’efl’e; quia C pofito impati, et-

c. 29. 9. jam AÇ:B impurr effet, contra hypothefin.
ErgoC par etit; ô: A ipfum ’B pariter ine-

fJXo Z: U .tietux, à: oh id eius dimidium. quoque.’ me-

i IÎeWF; Q. 13.1)... , A
’ *, Cor. Impat numerus pareil: metimt pet pa-

rem. 1

.x .. - A 3,7,

1 mon. ,X’XXI. THEoRj.
Si impur numerus A ad uliqlmâ

A; B 5 . l .I . Zîîzî’i’ï’âfïiïfiïif mW

1, 9*i *- il ” Si-negas, A 8c 2. Bq primo; eflè
v. 1,,ng 7gînter fets’metiatut". eos idem numerus C. .
ç.fch.29.9.quialA impatLefi: .-C quoque impat 4’ etit.
f gy? 7’ Sed quia C metitut ipfum dB, qui patx cit z.
Il ’ VmetieturC emmwimidium dus, nempe B.

D Ergo A &Bnon Venant primi? intet’fe; con;

trad-hypohbcfin. r 2 2 - ne v n a»

PROF. XXXII. THEORg Ï - i
. . I, 52.13. 43C, 8è; 315

V 7 Numerorum B; C, D,4Iu.filijiur’ioAduplutorum,

Q " vquuùqùepurittrpur (Il fumigeât.) Z q
hyp. I Nain quia" finguli B, C, De Binatio fana-i

’6. def. 7. flint: papeseos efTe* confiait. j,Ithuum prac-
’°’ 5 7’ teteafl -;-;-;i, A, B, C, Dg binarius Avfingulos’

.v ËÎ’Ï... ....I..Î"ÀI .S ÏÏVÂ ’ 1E0

U.

a.p.

.Y’.l.7
nAi ..A
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LIBER IX. a;
B,C,D metimr V pet aliquem ipforum A, B,C,D. 7. œr- 11.9.
Ergo finguli B, C, D patiter pares8 [une De- 3 3. der-7.
nique quia A primus efi, ideoque ipfos B, C,
Dnullus numerus’ metiri poreft, qui non vnus h [me I3- a;
ex ipfis A, B, C, D fit: finguli B, C, D parité:
pares funt tantum. Q. E. D.

mon xxxm. THEoR.
A io Si numeru: A dimidium 5A [tubent
âA 5 impurem.-,puriter impur a]! tentant.

Quia enim à A metitur ipfum A pet 2: pa-
re; A efTe Ï pariteriimparem. Dico a tan- g. 9. clef. 7.
mm: quia fi etiam A ponas patiter parent,
metietur " eum aliquis par pariter, ideoque .,, a. «a 7,
idem par eius dimidium iA, qui imper en: ’
metietur’. Q. E. A: ’ 213154,.

i mon xxxrv. THEOR.’
A 3° ’ Si Pur "amaril: A naquefit a bina.
x A la - ria duplutur , 71:tu dimidium âA im-
ÎA pure»: bahut : puriterpur cd, (9’174-
: 5 riter impur.

Nam A pariter parem efTe, ’ manifefhim m g. «tu,
efl, quia èA par en. Secundo, fi EA itemm ’
bifariam diuiditur, a: huius dimidium rutfus
bifariam , ô: fic porto, tandem proueniet nu-
meras âA .impat, qui ipfiJm A pet patem 4. .
metietut A. Nam fi fecus effet: pernenir-etut A. un, 9.
tandem ad binatium; à: A foret a binatio du» i
platus. Quod efi contra hypothefin. Ergo
"A efl etiam pariter imper. Q. E. D. p. 9, 4.: 7.

a P. PROP.
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PROF. XXXV. THEOR.
A ........

BOIOIG ..... .OCC

E ...... . . . L ...... K . . . . H ........ F
Si fin: quatmnqaa mari A, BC, D, EF d:-

incip: proportianulu; uuferumur untem u fe-
amda BCÜ’ ultimo EF ucguuln primo CG, PH:
cri: v: ficundi excqfl’ur BG udprimum A, in
vltimi extrafin EH ad 0mm d’inciden-

tn A-l- BC-i-D. -
Ponatur FKzBC, a: FL::D. Hinc nia

v. 3-31- lo FH z CG, erit HK 2’ GB. Et quum fit-
5’ ’°° "’ 7’EF: D :D: 30:30 A: erit EFzFL :-

t [dit 13- 7v FL: FK :FK: PH, ideoque diuidendo ’ EL :

LF:LK: FK: KH: EH, à: ergo BG: A z
” l” 7° KH: FH-.-’r EH: LF 4- FK -i- FH z EH:

A-I-BC-l- D. E. D.
PROF. XXXVI. THEOR.
I, A2, B4, C8. D16

E (: 14-A-i- B-i-C-l-D) 31, ED 496
E31, F62, G 12.4., H248

, Si ab imitai: quotmnque nenni A, B, C,D
deincup: proportionuln txpmntur in dupla
analogiu, quoud tout: pompojitu: E prima: fut;
if tutu: E in ultima»: l) multiplicutm furia:
aliquote: flan: ED perfeâ’w cric.

Quot enim font A, B, C, D, rot fumantut
ab E deinceps proportionales.& in eadem ra-

9.14. 7, iione dupla, E, F, G, H. Ergo G A ç D z

i ’ Ï t i E: H.
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E: H. Hinc ob ED z ’Asz H: emnt n ,9. 7.

’ adhuc:-:-E, F, G, H, ED; 61 ergo F-E: E. i
:” ED---E: E-I-F-i-G-i- H. lift eurent r. 3;. 9.
"FmEzzEèE : E. Quate E9 4E: U- Confir-
E-i-F-I-G-i-H, &addito E 21-4- A -i- B
-i-C-l-D, erit BD: 1 -I- A -!-B-i-C 4- D
*E’ei-F-FG-F H,- qui finguii nunt’eri’par-

tes funt ipfius ED, quia ipfum ED tain nu-
merus? D,ideoquexA,B, C, quanti H, ideo- 9» 8- m 7-
que E, F, G " metiuntur. Denique dieu nui- z’ ,12:
lum alium, praetet eos , metiri ipfhm BD. il» dem.
Pone enim alium K, qui ipfum ED metiatut pet "- &
L. Quia igitut ob KL::*ED en E: L:K: ., ,; n17;
D; A K autem ipfum D non la metitut: neque B. u- 9-

AE ipfum L V metietur. Brun: itaque 3 EpL :Î’ËŒ’ 7’ l

primi inter fe, ideoque ’ minimi eandem ra- .2 :3.
tionem habentium. ,Qu’ate, quum fuetit En
L: K: D, L metietut 3 ipfum D, 8: proinde a. cor. 31.7.

ietit aliquis 43 ipfotumA, B, C. Si: L a" B.
Sed quiaE, F, G faut in eadem ratione , in
qua B, C, D: erit ex aequo e B: D z: E: G.
a; hinc BG z ’ ED z 4’ KL. Quate quum, ’
fit B: L17! K: G, à; 82L: exit 8:7 K:G;
contra hypothefin. Etgo nuilus alias nume-
rus praetet VA, B, C, D, E, F, G à: H ipfius’ED ’
pars” cit Quate EDzA-i-B-i-C-I-D-F 11.3.def. 7.
vi- E-l- F 4- G-i- I perfeëhu’?’ numerus en; 9’ mimi 7-

Q. E. D. 1 - a

il; .o a EV’
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ÜÜÜCt.****.****D
DEPINITIONES. 7

x. commuiez... magnitudinn dicuntut,
- quas eadem menfura metitur. A

z. Incommergfinabilc: autem, quatum nul-
lam efTe communem menfutam contingit.

3. flaflas linette potentia mmmeidîtraiik:
fait, quum en, quae ab ipfis fiant, quadrata

idem fpatium metitut; k4. [m’emmenficraôiln autem, quum qua-
drata, quae ab ipfis fiant, nullum commune -
fpatium metiri contingit.
I 5. His pofitis, oflentiimr, cuicunque radine

lineae propofîtae reâas lineas , multitudine
infinitas, à: commenfutabilesieffe du incom-
menfurabiles, alias quidem longitudine à: po-
tentia, alias veto potentia folum. Vocerur
eutem propofita refît: limai ratiauaIi: ;-

6. Et huic commenfurabiles, fine longitue
dine &potentia, fine porentia folum, ratio-

naln ; -7. Incommenfutabiles veto irratianaktvo-

centut. I Â8. Et quadratum, quod a méta linea propo-

fita, fit, dicatur-rationule; i A

a :- 9. Et



                                                                     

, EVCBID. ELEM. L. X. :29

9. Et haie commenfurabilia quidem ra-

tiomlia; i r v ,Io. Incommenfurabiliavero dicantur irra-

tionalia. ’ .u. Et limai, quaefincommenfurabilîa poï-
funt, voçentur irrutianaln ,- fi quidem ca A
quadrata fiat. ipfotum lattera; fi veto alia
guaepiam teailinea, ipfae a quibus aequalia

quadrata defcribuntur. i A .
L î Pute irrationalia. ’

’ Scilicet re&a poile f’petîum-dieim-r,fi que.
dratum ab en defcripmm fpaeio illi aequale ’efi.

’ ’o In locum termineront hic definitotum fe-
quentesinoeas breuitatis fiudio fiJbflimimus.

î cit nota comma-abîmai. Si qalndo
fcrîptutn fuetît AB î CD, le es: reüæ AH, (3D
longitudine commenfiirabiles ont. Et fi. inter

lutium magnitudinum binas quasuis promîmes
anenotam deprehenderis, cogitabis, ces omnes

fibi inuieem commenfurahiles eer. Sed, A non î
B notat, fpatiaiA, B incommenfumbilia, vel rosîtes
A, B Iongitudine incommenfiirabifes efïè.
A E nota en métal-nm lineamm potentia filon!
commeniîurabiliu-m, ,fiue longitudine «arum in.

- comenfurabilium.
Œ efi: nota remuant potentia-,8: longimdinl

incommenfutabilium.
P nota: quamuis magnitudinem rationnaient.
à, qnamuis irrationalem magnimd’mem deli-

gnat. » . »-J indien: reaam, qua Épacium quoddam pot-
efi. E. gr. il El? eh enfla que: (pedum EF poum

- V (ABq-BCq) en: mâta, cuit); quadtato mâta A3
plus pareil: quem méta BC.

A A ’ r ,i ’ r fraie-
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’ a Poflulamm. ’

Pofiuiatur, qulmlibet magnitudinem totîel pofli
multiplicari , dona: quantlibet magnitudinem
eiusdem generis excedat.

. ” Mm".I. Magnitude, quotcunque magnitudînes mo-
tiens, Icompofitam quoque ex ipfis metitur.  

a. Magnitude, quamcnrrque magnitudinçm me.
tiens; metitur quoque omnem magnitudineln,
quam illa metitur. . -a. Magnitude, metîens tonna magimfinem 8:
dilatam , Institut 8: reliqunm.

4. Ornais magnitudo [a ipfam mariaux.
5. Main: magnitudo minorent maki neqnît.
6.. Si magnitude coties magnitndinem contînt.

a! in ca continetur, quoties numçruls vnitagem ,
el vains in numero: magnitudinis ail magnitu-

îinça; eandem ratio en, qua: numeri. ad vnitatem.
five; mimis ad numerum.

PROF. I. THEOR.
Duuôur magnitudiniâu: AB, C expafitir, fi 4

maigri AB auferatur maiur quant dimidium,
if ab 0,141404! reliquat: ([1, rurfu: aufiratur

.1 main: quam ramdam, (y botjënuper fiat: req-

t. ponde.

linguetur tandem quaedam magnitudo, que ML
and www»: expafiu c maint ont. ’

Si; enimæ DE ipfius C mulà

A tîplex ipfa A3 maior, ô: fint
fK F o ehs pattes DE z; FG z sa

RI I G N : C.  Auferatur ab AB dio.
t I M dia maior EH, à; a reliqua AH

B C E L dimidia. maîor HK, 6: fic ded-
inceps dunec in A8 partes AK,KH, H8 aeque

’ multae fin: partibus DE FG, CE. Jam qui:

’ A DE
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DE D AB, à ablata EG ( à DE, 6: ablata BH
E à A8 a erit reliqua DG D AH. Eadem ’
ratione erit DE DAK. Ergo AK ( C. Q.
E. D.

’ l . Aliter.
Fiant eadem quae antea , 6: praetetea in re-

âa quadam capianfur reliâae AK aequales rot
partes LM. MN, NO, que: funt diuifiones in
AB. Et quia BH E âAB: AeritiBHEHA)
KA; ideoque BH ) ON. Simili ratione eft
HK ) NM. Ergo rota AH ) 0L. Hint:
à: DE E AB ) 0L. ’ Efi autem A DE: 0L p. u. s.
:DF:LM.. Quare’YDF DLMfid ef’t,C7- (chus-5’

) AK. Q. E. D. A iIdem deinonjlrabitur, etiam]? non maïa: di-
midîa, fiai dimidium, centime (zygène v
tan

PROF. Il. THEOR.
Si dada: nmgnitudiniôm ima-
nlièu: A8. CD expofiti: , damât:

ïmpn minore de maïa", relique
mbtimepraecedmm mm’atur: ma-
gnitudine: AB, ÇD Mcmvnmfuraôi-

  le: mnt. ,D i E Si negas z. fit8 ipfàmm AB, Cl); bdefilo
communis menfura E. [am quia ,

AB (Haïtiens ipfam CD relinquit aliquam CF
fe ipfa minorem, ô: haec CF diuidens alteram
AB etiam fa ipfè minorern AG,& hoc fempet
fieri ponimr: reiinquetur tandem aliqua AG
( E. Qunm veto E metiatm- ipfam AB,& i ,
AB ïpfam DF: Emetietuflquoque ipfam DE. s. 2. a. le.

’ P 4. lSe

A

r G
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C ’ Sed totem CD metiri ponitur:

Î A ergo 4  & reliquam FC metietur,
’ G- o ô: hinc quoque * ipfiim BG, quam
. a CF metiebatur. Quare E, me.

tiens A3, ô; BG, metietur quo-
]! que [e ipià minorent AG. Q.

a. f.u.l°.D E. A".
PROF. HI: PROBL.

Dada: magnitudiniôu: commeqficmôiliôu:
AB, CD dam, maximum arum command»:
ménfilram inuenirc. i
i Ca]: r. Si miner AB maiorem CD metimr:

s. 418: ç. liquet 9 ipfam AB eflè maximaux communem

- 3M? menfuram. Q. E. F.
a CT i Ca]: 2. Si minor AB maiorem

CD non metitur: detrahatur, quo-
E A ries fieri potefl , A8 de CD, à: reli-

’ - ’ qua EC de AH, &fic deinceps , do-
F nec relinquatur aligna AF, qüae me-

tiatur praecedenrem EC ; id quad
,, g, m, l tandem fiat i necefi’e efiz.

, D .3 G Quum ergo AF ipfam EC,&haec
V a. z. a. ro.iipiàm BF metiatur: AF quoque’ ipfam BF,&

” à; à h ergo’totam ABAdeoquefipfam ED metietur.
, u. ,- ’.x’ ’m Sed eadem AF metitur ipfam EC: ergo P toram

’ CD quoque metitur. Efl: ergo AFùipfimm
A3, CD communis menfura. Dico autem ô:
maximam effe. Si enim alia G D AF meti-
retur vtramque AB, CD: eadem G metirerur

à. 3. u. le. quoque flipfam BD , ergo SU ipfam EC, 53’
ipfam
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ipfàm BF,- &* ipfàm AF. Q. E. A3. Ergo a. y; Il. la"
AF efi maxima vtriusque AB, CD membra.

.I El F.Q Cor. Ex hoc manifeflum cit, fi magnitudo
G duas magnitudines A3, (Il) metimr, &maxi.
marri ipfarum communem moulurai-n AF metiri.

PROF. 1V. PROBL..
Tribu: magnitudiniôm .tmafitmôîliâm

A, B, C. datü,;maximam ipfarum commune"; ’

mafflu)! infini". i-&1mamr ’ duarum A, B ma- a. a. le.
xima commuais menfiu’a D. a

Cafi 1. Si haec Dmetiturter-
I tiam C: erit fa&um. t ’

l I L Nachommunem efTe men-
furam ater. Sivero maximam

A3 D efTe (nageas: fit ea EDD. Er-
’ go E metietur ’ ipfam D. E. A6. Qua- æ. connu

’ re D maximacommunîs menfura erit. E.F. e. î. US m

i Ca]: 2. Si veto D tertiam C
* mon metitur : fumatur t ipfarum

C, D maxima commuais menio-
ra E. I Dicofifaâum.

Primo enim fumi poile com-
Î I munem Amenfuram ipfarum Ç, D

I fic liquet. Quia A, B, C com-
êBCDEF menfurabiles ponuntur: erit ea-
rum’ aliqua communis menfura. Haec, ipv c. Lâche»
lès A, B metiens, metietur quoque î ipfam
D, 6c ergo eritipiàrum C, D communia men-

P 5 fura.
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r. a. u. w . fura. Sir ea igitur E: 61’ pater
i E eflë communem trium A, B, C

menfuram. Deinde fi ponas
aliam F a) E pro communi ca.

r. cor. 3. 10.- rundem menfura: metietur* F
a. b",- ipfàm D,&" ipfiam C, ideoque”

’ I I ipfam E. E. AC. Ergo E ’
ë. cit maxima trium A, B, C men-

A-BCD F fin-a. Q. E. F. I
Carol]. Bine fi magnitudo F ne: metiatut

magnitudines A, B, C: 8c ipfanm maximum com.
munem meufuram E matietur.

PROF. V. THEOR.
Commmjùrabile: magnitudiner

’ A, B, interfe rations»: bahut,
quam numerur ad merlon.

4.1.defiro. I i Quoniam A î B: metietur’
A C B eas aliqua C. thuotiesCmetitur

i A; rot vnitates fin: in numero D,
4" 1’ 3. iquotîes autemCmetiturB,tot fin:

x. 6.3!.10. D vnitates in E. Hinc eflz A: C
:D: 1,8: C: 3:1: E, ô: ergaex aequo A:
B:D:E. Q.E.D. a

PROF. VI. TH’EOR.
Fggipwpv. Si dune magnitudiner A , B, inurfi ratio-

mm brabant, que»: numerur D ad menant
. E: magnitudine: A, B mon: mmmjùrabiln.

a Quot enim vnitares funt in D. in rot ae-
qnales partes diuidatur A, à vni bai-nm fit
: c. EH ergo r: D z c; A. Sed ponî-
turD: E:A: B; Quare ex aequo 1: E z

. .. , C: B,
et. 6. un.
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C: B, ideoque C metitur B. Metiebarur
auoem A. Ergo A: B. Q. E. D.

’ Aliter.

Quot vnitates funt in D,- in
rot partes aequales diuide A,
earumque vni fit z C. Et quoi:

I - mitâtes film in E, ex rot ma-
’ a .nitudinibus ipfi C aequalibus

A; î F2 gomponarur F. Ergo efli’ A;
la i E C:D:1,&C:IF’:1:E,.&

.. ergo ex aequo A:F .: D : E.
Sed ont A: B:D: E. Quare Ai: B:A:F.
Ergo" B: F. ’Metitur auteur C ipfam F ç "o 9a 5’.

r ergo a: ipfami B. Sed eadern C metitur A.
Er’gaA (a. Q. E. D.

Carol. Ex hoc manifei’mm en, fi fint duo ,
humer-i D, E, 8: re&a iinea A, fieri poflë vr nu-.
meurs DadE numerum ira re&am Aad reâam F.
Si auteur inter ipfas A, F media proportionalis G
fumatur, fieri poterit, v: numerus D ad E nume-
rum, ita figura quae fit a re&a A ad figuram 11mi-
lem fimiliterque.defcriptam a reE’ta G. Nain a a. a. cor.
figura quae fit ab A efl: ad fimilem fimiiiterque 20.» 6.
defcriptam a G :1!ze D: E. .

PROF. VIL THEOR.
Incommanfuraôikr magnitudiner AI

I I B inter fi rationna non bahut, qua»:
numerm ad numerum.

A Si enim A ad B haberet rationem
numeri ad numerum: fontis A z B; a. 6. in,

contra hyp. . .. PROF;
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PR O P. VIIL THÉ OR.
Si daae magnitudinaa A, B inter]? 1an

non babeanr, quant amena ad manchon.- in-
» comnfurafiile: criant.

au. in. Si enim efferA z B: foretV AIad B in: nu-
tueras ad numerum; centra. byp.

APROP. IX. THE0R.
fla: a "Æ: [bien A, B langitadin: com-

manfiarabiliàur fiant quadrant interfi ration")!
. ’babent, quant gaudi-ara: marnera: C’ ad qua

, dratnm numerum D1. Et quadrata Aq, Bq
inter fi rationem babcntia, quant quadrant"
filament: C’ ad quadratum numermn D’, 69’

lutera A, B babaônnt longitudine remmenfimz-
hlm. Quanta 2mm, qua: a longitudine in- "
commenfuraôilibur "635i: [tarir E, F fiant, inter
fi rationna non brabant, quant quadrant: au.
menu ad quadratum numerum. Et quadrant
Eq, F qiinter fi ratianm non balbutia, quant
quadratar mimant: ad quadrant»: numerum,
11:un laura [mâchant langitndine commenfitra-

billa. oà; to. a x. Si: AS3, &SA:B
à. LCOI’JC. a : C: D. E A : B Ik Il. 8p H? HB :(A:B)A’gluglrlgz

sa; 13:16- (033),; eritAq:Bq::
’ 9’ C’: Dz. . E.»D.

CD a. ’Alinr.
SitA S B,&A:B:C:D, ô: fumarur

Rgl. fui) A,B, nec non numerus-CD. Ergo
en:
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erit A:B:C: D z" C’ : CD. Sed 9 A: B a. :7. 7.
:Aq: AXE. Quare Aq: A x B :C’rîêl
CD. Rurfus, quia A:B:C:D:iCD:D”, .
a A: B :9 AXBqu: erit «A X B: Bq a
CD: Dz. Ergo ex aequo Aq: Bq z BzzD’.

Q! E. D.a. Sic Aq: Bq r: C”: D’: dico fore A z B.
Quia enim Aq:Bq:i(A:B)’, 8: C’wD’
:ë(C: D)’: eritA: B:C:D, ô: ergo’ *- 5’ m

A X B. E. D.
nm.

Nam i C’, CD, Dz deinceps proportiona-
les funt in ratione C :D. Età ëAq , A X B,
Bq in ratione A : B. Ergo’A: B z C’: CD.

Ergo A E B. E. D. l
Eh-----:« 3. Non fit E î F. Iamfidiù -
’ FM" cas, Eq ad .Fq eflè vr nûme- a.
rus quadratus ad quadratum: erit d En: FM P" lm"
Contra hyp. Quar’e non efl Eq ad Fq vt nuf "in "i
merus quadratus ad quadrarum. E. D.

4.. Non fit Eq aqu vt quadratus nome-À ’
rusad quadratum. Iam fi die-as E: F: .erirEq
ad Fq vt quadratus numerus ad quadratumF; .
contra hyp. Ergo E non z F. Q. E. D. F. Put- h *

Confier. Et manifef’tum cit. ex iam demain
matis, lineas, quae longitudine fun: commenfu.
rabiies , omnino 8c potentia commenfurabiles ’ v. 6. Io.8u.
elfe; quae vero potentia commenfurabiles, non «in.
femper 8c longitudine (quum learum quadrata poti-
finr cire inter fe vt numeri non quadrari); 8: bine, r
quae longitudine incommenfurabiies funr, non.
femper& potentia incommenfurabiles efl’e; que
veto potentia incommenfurabiles, omnino 8c lon- ’

aimante incommenfurabiles cire. . 7

. o PI D
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,5. 5.10. .

o. 6. le.

r. 7. 1°.

g. 8. le.

ne D.

I

PROF. . X. THEOR. .
Si quatuor magnifudincr propar - V

tianaler fuerint, A: B z C : D;
prima ocra A [manda B fuerit
commenjùrabilü; Ü terrira C gnan

tu: D commfiraôili: erit. Et
Prima A finaude: B fueritin-

commenfiarabilir: 89’ renia C quar-

A B C D taeD incwnmznfurabilit erit.
’ x. Quia A (B: 5A ad B, ergo etiam" C ad

D, rationem haber quam numerus ad nume-
rum. Ergo efi ° C ï D. E. D.

z. Quia A non z B : non haber A ad B ra-
tionem”, imam numerus ad numerum. Sed
A: B: C : D: ergo nec C ad D rationem
haber numeri ad numerum. Ergo 9 C non z

D. Q. E. D. n” 1. Spinal. Hinc fi quatuor re&arum proportio-
naiium prima A fecundae B en: potentia folum
eOmmenfurabilis: renia C quarta: D etiam po.
tentia folum eommenfurabilis erit. Quia enim
Aq: Bq :Cq: Dq (a1. 6.) erit Cq z Dq. Et
quia non efi C E D. pater efl’e C 6 D. i

4* z. Sabot Et fi re&arum proportionalium
prima A æ feoundae B: erit 8c terri: C æquu.

LEMMA ,
Dijlïmile: plani numeri inter]? raflant»: non

barbent, quant quadrata: maman: ad quadra.
tu»: numerum.
a Hoc manifeitum cit. pet a. fch. 24.. 8, 8:

,16. 8. ", , ,. PROF.
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mon XI. PROBL. ’

A------- B 4. i Prqiqfitae "8a:
E i ICIO. lineae A inuenire
D du: "fla: lima:incommenfurafiiler,
airera»: quidem Iongitudine tantam, alteram i

vert) etiam potentia. a
Exponantur ’ duo numeri B, C, diminues e. 51. def. 7.

plani, à: fiat” B: C : Aq: Dq. Erit D 6A. ”°°*’- 6cm-
Sumatur" inter A, D media proportionalis E. m 3’ 6’

[Dico fore E Œ A. *
Nam quia B ad C non 9 haber rationem nu- 9, 1cm, hui,

meri quadrati ad quadratum: nec Aq ad Dq
eam rationem habebit. Ergox D ipfi" A lonn x. 9. Io.
gitudine incommenfurabilis erit. Quia tamen
Aq ad Dq rationem numeri ad numerum haber:
erit 4’ D ipfi A potentia commenfurabilis. ù-ô- Io. 8:3-

Quare D E A. . «En.
Secundo quia A: D:” AqrEq, a: A non a. a. cor.

i D: eritû quoque Aq noanq, a; une A En a: 6.
Io.

æA’ Q’ E’ D’ . ’ 91;.iiefilo.»
* Cor. Patet etiam fi duarum reflarurn quadrata

habeant rationem numeri ad numerum nec ramer:
quadrati numeri ad quadratum , raflas poreutia f0.
19m commenfurabiles die.

* Sahel. Simili ratione pintes inueniri puf-
funt, expofitae reÆtae potentia folum commenta.

refiles. -l y

PROF. ,
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249 EVCLIDIS ELEMENT.
.PROP. «XIL’ THEOR.

.2244: A, B eidem magnitudim’ Cz
film commcnfitraôilu, Cf interfi com-

menfiraôilcj’   A
1335.1525. QFÏÇ?XC,’&-Ê

F51.G61. zc’ "ILC-hH9101676.K793. D:E. &C:B:F:G,
A   ’ Sumantur H, I, K

I

B C minimi 3 in rat-ionibus D’ad E à: F ad

  G. Ergo,quiaH:I:D:E,eritA:C::
I. 6. le.

a. une.

. H: I. Et quia I: K.-..F:G, eritC:B:I.-K.
Ergo ex aequo A: B z H: K. Quare F A z

B. E. D. J V” Sabot. Hinc munis reËta fine: rationali li-
neae commenfurabilis, efi quoqne rationalis (6.
def. Io ). Et quae rationalia fpatia parant, ratio-
nales Tant. Et omnes re&ae nationales inter fe
c’ommenfurabiles funt, filtem patentia. Item
omne fpatium rational. fpatio commenfurabile efi
quoque rationale (9. cf. Io.) 8c omnia fpatia n-
tionalîa inter fe commenfurabilia funC.

PROP.’ Km; THEOR.

A-- Si fini dune magnitudinnc -   A, 3,3412". guida" A
B aident C fit commenficraôilir,

’ alun une Bincommenjùra- v

617:? 9 mgnitudim: A, B inter f: incommngfu-

rabiler arum. Ibi enim effet B z A: quia ê: C z A, foret:
B Z C ; contra hypothefin.

” Scbol. Magnitudines ergo, quamm alter: et!
rationalis, altera irrationalis fun: inter f: incom-

menfurabiles.    RR 0 P.
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PROP. XIV. THEOR.

Si du: magnitudine: ’A, B com-
men ambler fint ,- alun harem ip-
jùrum A alitai magîiitua’ini C fît in-

commenfixrabili: .- Cf r’eliqua B li-
. - dem C’incommmfùraôilir ërit.
  A B C

Si enim effet B E C: Quia A z B, foret" n. 13.1..  
A z C; contra hyporhefin. ’ -

” Sahel. Hinc fi duae reâae fin: longitudine
commenfurabiles, airera autem ipfamm alicui re-
flae fit potentia folum commenfurabilis : &reliqu;
,eidem potentia folum commenfurabilis” erit. l

PROP. XV. THEOR.
Si quatuor rafla: lima:

B. . . A, B, C, D proportiomlcr
E ---’ A . juerint; primà une A tan-

A

C in Plu: prvflit quam fumait: B,
D quantum efl quadrant»: n. e
F . A flue linette E fifi manufa-
rabili: longitudine: 69’ tartit: C manta plu: 1m.

çgrit quai: quarta D, quantum a]! quddratum
rafla lima: F, fifi Iongitudin: romnfilraôi-
[in 214041 fi prima A tanta plu: Pofli: qui»!
ficunda B! quantum eflequadratum rague linga:
Eftèi incommanfuraôilir Ion’gifudine: Cf renia .

(C quam quarta D tanto plu: Poteritf quantum
cf! quadrqmm "fia: lima; F fiât Ipngitudine

incommenfilrabilit. » A n
Quoniam A: B :- D: erît Aq: Bq:99. n. 6.

91;. 1.93;- v Sed Bq 4- Ëq’, &"Cq 11;: u hyp-

q
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A---*- Dq-f-Fq: ergo Bq-l-Eq:
.B Bq:Dq-i-Fq:Dq;&. E?"- diuîdendo Eq: Bq* :Fq:
C Dq. Quare E-: B:9F:A. cor. 4-5. D----- -D, 65 inuerfe B 1E 2A D:

p. Io. le.

F o IF. Sed A:B:C:D:er-go ex aequo A:E:C:F. Hinc fi fit A z
E, eritôz Ë F Z C. Si veto non fit AXE,
nec eritP F Z C. Q. E. D.

PROP. XVI. THEOR.
Si d’un: magnitudiner com-

l FIS-4 mcnfilraôile: AB, BC mm-

D , .
ponanmr (9’ tout magnitu-

de AC aurique ipjizrum AB, BC :o’nmenfilm-
6:75: erit. gaz! fi tout magnitude AC vni il).
firum AB, BC fit cammmfitraôili: .- 69’ une a
Principio magnitudirm A8, BC. comma: arabi-
leJ arum.

k 1. 1.66.10. 1. Quia AB z BC: fit ’ earum communia
z». x. n. 10- menfura D. Ergo 5 D metietur totaux AC s D

a: hinc’ ARS AC z BC. Q. E. D.
z. Quia AC z AB: fit earum menfixra D,

ù Hum quae etiam" mefietur ipfam BC. Ergo A8
z ’ BC. E. D.

A r Cor. Et fimul pater, tonna magnitudinetn
AC, quae vni partium AB commenfurabilis fit, re-
liquæ BC etiam commenfurabilem elle.

, mon); XVII. THEOR.

A BH-"C Si dune ma hindi-
ne: incmzmerfierabilu

. A5, BC campant?
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Ü tata magnitudœ AC vtrlque galantin AB, BC
incommenfizraâili: erit. ,ngd fi tata magni-
ydo AC vni ipjàrum AB, BC fit incommenjùra-

ilir; Cf une a principio magnitudineIABÆC
incommflraàiln nant.

1. Si enim effet AC E AB: metiretur cas" r. Nef. ne.
.aliqua D, quae ô: e reliquam BC metiretur. tu 3« w 10v
Ergo effet AB z * BC; contra hypothe- - A
fin. Quare AC non-z AB. Et eadem r4- I
tione AC non: BC. E, D. ,

z. Si AC non 2A8 ; ô: ramen’ABEBC: me-
tîetur cas aliqua D. Ergo eadem D’ metie- t. 1. au.
tut totam AC, ideoque erit AC ï AB; con-
tra hypothefin. Ergo AB non E BC; quad
etiam demonflrabitur fimiliter, fi pofita fueric

AC non z BC. E. D. A
* Coran. En manifefium efi ’. magnitudînem «comme.

AC, quae vni fuarum partîum A8 incommenfu.
rabilis en, relique: etiam BC incommenfurabilem
elfe.

L E M M A.

* D » Si 4d aliquam "54m li-
. me»: AB aplaliatur paralla-
A h C B Iogrammum AD deficimÇr fi-

gura quadrata DB, parallela-
gramme»: DA applicatum lequel: cfi ci m5243.
gala, quodjùô pantin: AC, CB ne?" lima:
A3, ex applicationefizéîir, continetur.

Ho: par fe pater, quia CD z CB.’

Q z A PROP.
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PROP. XVIII. THEOR-
. A Si [imanat rafla: lineas inaaquale: A, BC,
quartae autem parti quadrati, quad fit a mito-

.ri A, saqua]: parallalagrammum ad maiorem
BC applicetur, deficiem figura quadrant, Cf,

. in parte: Iongitudim commenfiarabile: BD, DC
effana BC diuidat: maior BC fauta Plurpoterit
quam minor A, quantum efl quadraîum rafla:
linaaefiôi longitudine commfitraâz’lir. Q1011
fi maior BC tanin plu: 1poflit quant miner A,

4 quantum cf! quadratum reflue linette fibi longi-
tudine commjùrabili: ,- quarta: autan: parti

.quadrati, quodfit a minori A, aequale Paral-
Idogrammum ad majorent BC. ajzplitetur, dg.
faim: figura quadrata : in parte! BD, DC Ian-
gitudina commenfilraèile; ipfizm BC diuidet. I .

A Il. Bifecetur enim 13C in
B F E D C E,& fiatEFzED. Ergo

i FB:DC; &4BDXDC v
u. y. z. -;-4EDq:*’4ECq. Sed4’4BDXDC
93251? 2 Aq,6z 4 EDq ,236 FDq, ô: 4 ECq : 75
,5. 1th, 4:2. ECq. Ergo Aq-I-FDq:BCq, &hinc BCq
4’» hYP- --:---Aq -.::FDq; Et qüulm fic BDq’ z DCfac
” 16’ ’°’i -ideo*’ BC Z DG E DC 4-6 FB: pater efl’e BC.w
a. cor. 16.10.«:FD. Q.E.D. a A.

2.. Sir BDXDCZê Aq, 8: fit ECq-f-
*Aq:qua’drato reâae ipfi BC commenfurabi-
ïis longitudinè. Dico BD Z DC. Nam, V:
amen, oflenditur, efTe FD reâam; cuius qua-
drato BC. plus portait quam A. Quiaergo
BC E FD: eritæ ô: B0 E BF-i- DC. si?!

Ï " o .’ F

fl-.- q

AN-
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8?? -l-DC” E DC. Ergo BC (A DC, ac ideo a. a. 1o.
BD": DG. Q. E. D.

PROP. XIX. THEOR.
a Si jint duae rafla: Iineaainaequaler A, BC, Fig. mon -

quartae autem parti quadrati, quodfit a mina-i KV!"-
ri A, aequale parallela rammum ad maiorami
13C applicalur defiaiam guru quadrata, a” in
parte: incommenfiarabilej Iongitudine BD, DCJ
ipfàm BC diuidat: maior BC tanin la: patc-
rit quam A minor, quantum ejf qua ratum ra-
âaeDlineae fiai longitudina insonunonfiirabilir.
Quod fi maior BC tanta plut poflît quam miner
A, quantum al! quadratum méfait linette fibi
longitudine incommanfuraêilir; quarta: autan:
parti quadrati, quad fit a minoré A, arquaie-
parallclogrammum ad maiorem BC applicetur,
deficiem figura quadra’ta: in parte: BD,BDC
longitudine incommcnfiiraôile: ipfim BC dia;-
Jet.
i - 1. Iisdem enim , quae fupra, confimâis fi-
militer oflendemus, BCq-Aq:DFq. Ïam
quia BD 7 non z DC z nec cit 5 BC.: DG. 1t- MP-
Sed DC i FB-i-DC: ergo BC non z t fifi-ln 3- :7t
DC, a; humé BC nonï DF. * Q. E. D. 3.535759:
i 2. Quia Y BC non z DF: nec etitiBC (Ï ’- V:
DC -l--BF. Sed DG -l- BF E DG. Ergo
BC ’ non z DC, nec3 BD S DC; E. D.

Sella]. l Tris fun: genera linearum reâarum
rationalium inter fe commenfurabilium, Au:
enim dnarum re&arum ragionalium, longitudine
inter fe commenfurabilium, alter: aequalis en
expofitae rationali; au: neutra expofitae rationali

v a ’ " Q 3 t aequ-
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t .eequalis en , longitudîne tamen ei vmque cl!
commenfurabilis ; au: denîquee vtraque expofitae
rationali commenfutabilis eh folum potentia.

* Hi func illi modi. quos innuunt fequentîa.
theoremata , ove! fupponunt. Note: hic etiam
legens, fi re&is lineis notam banc P i appona-
mus, nos intelligere re&as rationales Iongitudine
8c potentia commenfurabiles; fin ipfis adfcribamus
notam P 6, intelligendas efi’e rationales potentia
[clam commenfurabiles. ’

PROP. XX. THEOR. .
D B Ç 259d fiai rationaliôur

Iongitudine commenfiirabi-
liant refît? Iineir A8, BC

fiaundum aliquem praedi-
A 610mm madorum, contint-

tur reflangulum AC rationala ejl.
Defcribatur ex AB quadratum AD, quod*

p erit. Atque, quum fit 9 AB z BC , ô: DE
::. AB : erit DE z BC. Hinc, quia BD : BC
ziAD: AC, eff’ AD Z AC, ideoqueÀAC Pa

Q. En Do I
PROP. XXI. THEOR.

Si rationak ,ad rationalem AB applica-
Vtur: latitudinem BC eflîcit rationalem, 69’ a!

q AB, ad quant applicatum ajt, Iongitudina com-
menfiira Hem. ’

Defcribatur ex AB quadratum AD, quod!’
i nationale erit. Ergo AC 2’ AD; hinc, quia
AC: AD:5BC:BD velAB, eritôz BCAÉ
AB, ideoque BC ” p. Q. E. D.

’ Scbol.
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” Sahel. Bine quad fub rationali&îrratiom- . - i

li cantinera: re&angulum, irrationale eü.

PROP. XXII. ’THEOR.
a uad ab rationaliôur ornaia alun: commenv’ -

firgïilibfr reflir huai: K3, BC fontinetur ra- FIËÔËO’.

, &angulum AC irrationale dit; 69’ rafla [inca q
ipfmn patem- rfl irrationali: 5 avatar autant
Media. I

Defcriptum enim ab AB quadrarum AD
rationale erit. Et quia AB :1: BD: erit BD q
6 BC. Hinc, quum fit BD: BC;:AD:AC, ç. r. a.
eritAD T non: AC. Quare AC” ef’c (a, 61°” m m

r. Io.def. la.
reâa, quae ipfum AC pardi, "- cit (a. QWJMM, Io.

. ’ Sahel. Merlin auteur vocatur promena, quad
îpfius quadratum en reëtangulo AC aequale, 8c ipfa
media propartionalis eft inter A8, BC iatera.

* Rgl. etiam fuh P6 contentum, 8c fpatium
0mm, quad media. patefl, mediam vacatur.

L E M M A. q .
Si finit du: rail-a: linette AB, .BC : erit, tu 3- . mol,

prima AB ad ficundam BC, ita quadratum "a;
AD, and fit a prima, ad raflangulugn AC
quad 1316 duaôu: "un [intir AB, BC contine-

tur. iDefcripto quadrato ex AH, compleatur
"Rgl. AC: 8: propofitio manifefia erit ex 1. 6.

* Sabot. Et ergo, vt vna BC mi alteram A8,
ita AB X BC ad quadratum aherius A8.

Q 4 v PROP.
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"PROP. XXIII. THEOR.
C D flodfit a media A, ad rué

tianalem BC applicatum, lati-
tudinèm CD (fait rationalam,

Iæ

B A 8’ ci BC, ad quum applica-
È---* G tu»: cfl, longitudina immun.

mmfuraôilem. ’ -
. . Poflît enim A Rgl. FG.

9- h". F Sed potefl etiam 4’ BD. Er-
go FGzBD. thuia vtrum-

que fpatium reétzmgulilmç ait: erit BC: EG
Ë. :76 EF : CD, ac ideo BCq: ECq :4’ EFq:
.3 a] .. a. CDq. Iam quum N FE, ne nm p e, a; ne?

hYP- etiam p fit: erit " BCq z EGq, a: hinc A EFq
q a: z CDq. Quare, quum EF fit p, erit” &CD
7. Iem.pr. p. Deinde quia FE E EG, à: FE : EG 7. z

FEq: FG: erit:a FEq nonzFG. Ergo quunj
a. :3. no. EFq(CDq,& FGzBD: eritsCDq nonEBD,

h 8: hinc F CD non Z BC, quia CDq : BD : 7
CDzBC. Q. E. D. a - a

. . .4 . 131101); XXIV. THEOR.
- l Madiae AL tontinenfiiraôilir B media afl. I

A Bt----l Exponatur CDP, ad quam appli-

. v cetur Kg]. CE :-2 agate... C . Aq, à: Rgl. CFz Bq. Ergof.. Î?”a?’è°’ BD P G CD- hm quiet: Aq z Bq: cit a: CE

Io. Io. ’ ,2 CF, & hinc BD" Î DF. Quare DF 6&3 P
9- fch- 13-10» 5c 6’ CD. Hinc patetx, CF die p, 6:, quae
a. 1;. la.

A 3.92. la. B Qoon Do’ I A - Carol.

’Tzzm

»:4-.’4.
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A Corail. Ex hoc manifefium eü, fpatîum CF,
medio fpntio CE commenfurabile; medium efÎei
nam quaeî mm poteftBetiam media-fitmeceflè e11.

Sclml. Bâkautem cum mediis, ficut  cum ratioT
nalibus, comparatum. Aliae mediae commeqfu-
iabiles fun: potentia tantum; aliae veto longitur
dine, 8c ergo patentia fimul.   .

* Et praeterea notandum efl. hoc thenrêr’na
verum elfe, flue B mediae A longitudine 8: po.
(enfla commenfurabilis fic, fiue potentia bluta. L

. PROP. xxv. THEOR., 1’

D B - C flat! filé mediiL longij’ .
tudine rommmfinabiliôu:
raèîi: limi: AB, BC con--

  A fi tinztur refiangulum me-

. l dium dl. kFiat ex AB quadratum A-D, quod mediurfi
erit, quia ABzme’dia efi. Iam cit DB:AB z
BG,  8c BC; BD. î A AC z DA: ergo AC z A. ,1. 5.v
medio DA. Quare PAO medium cit. F’
E. D. -

PROF: XXVI. THEOR..
P.   25m1 [546 medii: patentiÏz

D falun: commenjùrabilibu: r5-
B fifi! 11net: AB, Bq continctur

raflangulum AC un! fid-
-. A "de ejt, val m’edium. Ï z .
F H K Defcribantur .ex ÀAB, BC
. quadrata AD, BE, quae me-

E
C

* i GH:AD;&3dHMap-a
G M N plicetur Rgl. Mx: AC, a:

  Q’ 5 ad

dia erunt. Exponatur FG P,   -
ad quam -’ applicetur Rgl. v, 45. L ,)
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ad KN Rgl. NL:BE. Sun:
5- W l E P D ’ergoi FH, HKI, KL in dire-

C B &um, à: GH, NL media.
Porro, quia FG : KN e11:

A p, etiam PH, KL - funt [se
:3; F H K L FG. Sed eft AD:* DE,
’ ’ ideoque GHENL,&,quum

(.1. 6.   fit GH:NL:9 FHzKL,c. Io. le. erit F H f Z KL. Quarefi m I°’ A quum PH, KL fint Pi: erit”
k M N FHXKL p. E: quoniam
. DB: BC :AB:BP, &AD:AC::9 DB: BC, a: AC: BEzf AB: BP: erit

AD: AC:AC: 8E, id eflë GH : MKzMKé
o. n- ô. NL, ac ergo, FH: HK 2 9 HK: KL. Hinc
î: la. erit à: 4’ H191 p, a; ipfa 76 HK p. Ergo fi fit

HK z FG, eut T MK id eft AC P: fi veto fit
.9. :2. 1.. HK e FG: erit «Il AC medium. Q. E. D.

PROP. XXVII. THEOR.
Medium AB nanfuperat media»: AC ratio-

mli DB.
C B Si negas: fit DE p. Expo-

natur f) EF, ad quam appli-

u. g. 1. A cetur"RglnFG:AB,&RgL
FH : AC. Erit ergo KG.rch.u.xo.E H1) G :133, ideoque KG pæ’FH

ficor.24.;0. veto & FG erunt :3 media.
1- 23- 1°- Ë K Hinc’Y EH a: EG funtpeEF,
3. il. 1°: * V HG autems efl Pi EF. Qua-
g.lem.z;.ro. Te EH 6 HG- Et (Fia EH:Ç. no. le. HG: EHq: EHxGH: erit EHqë nous

l I’ EH
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EH X HG. Sed quum EH, HG fiat 6 z erit
EHq-l-HGqE” EHq. DEtefi 2 EHXHG (q. une.
EHX HG. Quare E’EHq -l-HGq mon: 2 EH 9- 14- Fou
xHG, al ergonEHq-i-HGq-l-z EHXHGÇÇ; :3-
nonz EHq -I- HGq, id eff,’ EanoanHq 1 l
4- HGq. Efi vero EHq -l- HGq p. Ergo madame»
EGqA eü (a, ac ipfàFEG a. Sed erat quo-th "-465. 1°.

que EG P. E. A. ’
* Confier: Euidens en: ex ofienfis , fi fin:

dune même EH, HG e, elfe EHq -I- HGq non S
a EH X HG.

’* Sahel. Manifefium autant efl:, mtîonale fu-
perare rationaleflrationali, 8: rationale cum ratio-D
mali facere rationale (par x. 8c 3. ax. la).

PROP. XXVIII. PR OBL.
Mejdia: inueuire , potentia fila»;

commmficraôiln, que nationale com

tintant.
Ex Onantur’ duae rationales A, I .

,A B D B G, à fiatE A: C :- CzB; necnonë.
. A: 3:0: D. Dico c 6D erre, a: mediam” la. 6-
vtramque, ô; C XLD P. h .- ’

Nam quia ’A x B medîum eflr, Cri: à: m n. 1°.-

Cq C medium, a: C media. Et quum fit A: ç. ,7. a.
B : C: D, ac A e B: erit’ C e D. Hincmfchnmo.
6:1" D media efl’.» Praeterea quum fit permu- r. 24. Io.

tandoA:C:B:D: eritC:B:B:D, à:
Bq z C XD. Quatre, ob.Bq p V eritôc Cu.9.def.".

X D P. E. D. ’ D
PROE
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PROP. XXIX. PROBL..

’ Media: inuènire Patehn’a f6-
lum, commenfnrabiln, gade me-
dium continent.

4. n, 1.0, , , D I V Exponantur ? tres rationales
24:13.6. 4 v E,A,B,C,&fiatxA:D:D:Mm 6. An B C E B,&4’B:C:D:E. DicoD,

E efTe. quaefitas. D ç
on. l7. 6. GNàm 911M A; B (’6’ ac’A’X B: fi Dq:
ne. u. Io. eût” Dq medium,’&D media. Et quoniam
B’fgh”î:°’B: C:D: E, ac B e C: erit DBË E. Ergo
7’ Æ ’ etiam? media efl. Oflenfum igitur efle,

E medias E eiTe.

Praeterea quia eft alternando B : D:C :E;
&inuerfeB: D: D:A, ideoqueD : A :1
C:E:e’ritDXE::AXC. Efi verDAX 
6* medium: largo 85 D X E mediurp cit.
Q. E. D. ’ » A n h à

LEMMA r.
Inumirc duo: numero: quadrant, in: w qui

ex companizur niant quadratm fit.
A.....D ..... C.V..’.....B

Exponantur duo numeri plani fimiles vel
’ quadrati, AB, BC: 5c fit vterque par, vel vter-

’ que impar. Nam ablato BC ex BA, relin-
a. a. 8: quetura par AC, qui bifecari poteft in D; Sed

2* 9’ nqui fit fub AB, BC vnà cum quadrato ex CD
ù 6’ a. l - efi à’equalis quadrato ex BD,*& i3 qui fit fùb

g. l. 9. A8, BÇ ipfe Ï quadratquefi-z inuenti iginfur
funt duo quadrati, nempe faëtus ex AB, BG,

n ’ 3. D &
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à: quadratus ex CD, qui compofiti producunt

quadrafum ex BD. E. F. ’ ,
a Carol]. Et fitnul pater, quomodo inuenian-

’tur duo numeri quadrati, quorum exceITus fit qua-
dratus: fi nimirum AB, BC fimiles plani fumanrur.

’Sin difiimiles fumantur: poilimt pari ratinne ha-
beri duo quadrati numeri, qui fiunt ex BD, BG,
quorum exceflhs fit numerus fub AB, BC non qua.
drainas.

LEMMA’ 2.
. I Inumire duo: quadrato: minium, in vt qui
ex componitur non fit quadratur.

ADDGOOHODIEIFICICIGCIUIUCB
Faâis omnibusiquae in antecedenti Lemn-

mate, ô: praeterea ex numero DC ablata vni-
itate DE; dico quadratum faEtum. ex AB pet
BC multiplicato vna cum quadrato exCE non

q efl’e quadratum. ’
Quum enim, fient antea, faims ex AB, BC

fit quadratus, 8: hic vna cum CD cômponax
zquadratum ex BD: erit faâus ex AB, BC;vng.
cum quadrato ex CE minot quadrato ex
lem fi fieri porefl fit idem quadratué. Ergo

Hautquadrato maiori quam quadratus ex.BE,, ,
,aut minori, aut ipfi quadrato ex BE aequalis’
erit. Sed quadrarus proxime maior, quam
.quadratus ex BE, efi quadratus ex BD; à: hoc
is qui fit ex AB, BC vni; cum quadrato ex CE -
;minor ef’c oflenfus: ergo idem nulli quadrato
maiori, eo qui fit ex BE; aequalis eflè potefl.
vDeinde ponatur aequalis quadrato ex BE; ô:
fcapiatur GA duplu; vnitatis DE. Et quia

’ AC"A
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m64- A..G..H.D.E.F...C.......A.B
AC z z DC: erit GC z z EC, à: igîtur ” fa-
&us ex GB,BC cum quadrato ex CE z qua-
drato ex BE. Hinc erit faâus ex AB, BC
aequalis faâo ex GB, BC, à: AB z BG. Q.
E. A. Quare AB pet BC multiplicams cum
quadrato ex CE non efi aequaiis ipfi quadra-
to ex BE. Si tandem ponas eundein aequo-
lem quadrato minori quam quadratum ex BE,
.velut quadrato ex BF : fit HA z z DF ç 6:
erit rurfus HG: 2 CF, ô: ideo " faâus ex
HB, BC cum quadrato ex CF z quadrato ex
BF. Hinc foret faélus ex AB, BC 4- quadra-
to ex CE z me ex HB, BC -l- quadrato
ex CF. Q. E. A. Ergo tandem pater, qua-
dratum faé’tum ex AB, BC cum quadrato ex
CE non quadratum efle. Q. E. F.

PROP. XXX. PROBL.
bannir: du: ratianak: potentia film tome i

mmfitrabiln, in: on: mater plu: la?! , quum ml-
mr, .quadrato radia: lineac fi i langitudinc
commcnfiraôilir.

ExpOnamr p AB, a: fu-
à.corJein.x. mantura duo quadrati nu-

’ meriC,qD,itavrC---D
’ non fit quadratus, à: in de.

AC 9 . D 4B feripto fuper ’AB femicir-
culo aptetur AF, v: AFq

i. cor. 6.10. fit’ ad ABq vti numerus C-- D ad numerum
C. [ungatur FB. Dico faâum.

Quia enim AFq ad ABq rationem haber
numeri ad numerum, non autem quadrati ad

qua’
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quadratum:erit"AF E AB, ideoque* AF, AB n. cor. n. m,
funtpe. Sedquia C: Ç-D: ABq: AFq; A. 6. def. Io.
erit conuertendoPC:D::ABq: ABq-AFq
id eü,BFq’ E330 52 47. 1.
A8. Q0 En F. ’ 7 in 9. Io.

PROP. XXXI. PROBL.
[munira du: rationaln potentia filant com-

menfuraôile: , ita otmaior plu: pglfit, quum mi si 4,09. -
mr, quadrato reflua lineaejiôi longitudin: in; ÈME
tomenfuraâilir.

Exponanrur p AB, ô: duo quadrati numeri -
’C, D’, qui nullum quadratum componant, a. lem. 2.
à: fuper AB defcribatur femicireulus, ô: 7’ fiat *»°°ï- 5- 1°-

vti C-l-D ad C ita ABq ad AFq, ,6: iungarur
FB. Dico faàum.

Nam primo, v: antea ofiendetur, AF, AB
die p e. Secundo quia C-i-D; C z ABq : AFq,
erit conuertendo C -l- D : D z ABq: ABq
....AFq id e11: BFqE. Ergo V (ABq- AFq) b 31v 3-1 8C

z BF r non z AB. Q. E. F. I ., ï":
’ PROP. xxxn. PROBL.

’ bannir: dam: media: potentia fo-
Ium cœnmngfitraôiln, que rational:
tontinant, in; w mai0r plu: poflît,
quum minar, quadrato "En lima:

A C B D fiât "longitudine comafimbilù.

onantufl’ duae rationales A, Bi 6, ira vr 1x 3o. :8.

V(Aq---Bq) Z A; Sic" AXB :Cq, à: 9 "- 13- 6-
Bq a C x0. Dico C, D elfe. quaefitas. » i" *” h

’ i Nm..
3!
n.



                                                                     

z. 22. Io.

4:. fch. lem.
2;: 1°.

a [tin 23.!0.
a, ich. l0. le.
p. 24. la.
7. 15. Le.

3, 3x. to.

2.56 EVCLÏDIS ELEMENT.
Nain quia 76 A X B medium

en: C media erit. Etiquia Bq’
I , efi P: etiam CXD erit P. Quia

A C B D vero A:B:*Ï’AXB!Bq z
Cq:CXD:".C:D; &AE

B: erit quoque* D e C, ideoque erunt C 6c
D5 mediaefi. Denique quia A: B z C: D,
7 erit V (Cq-Dq) Ë C. E. F.
q ’ Similiter autem oflendetur inueniri FM]?
duor media; potentia filum commenjùraoilw, 69’

continente: rationale, in; Ut maior plu: Pqflit,
quom minor, quadrato reflue [incoefiâiincom-
menfurabilis Iongitua’ine 3.

IEMMA
* G Si fuerint ne; rafla: li-

» une AB,,BC, CD in ration;
C aligna: erit, ut primaAB a!

A B . i tortiam CDgito mëîongulum
contentant fié primo AB 59’ media BC ad id
quodfib media BC Ù tertio CD continetur.

Ç Ponantur AB , BC, CD in direâum, & du-
«eatur perpendicularis AE z BC, 8o comple-
,antur Pgra. E3, FC, G1), quaeRgla. enim.
«E: quia ergo BC z. EA z FB z GC, erit
AB,: BC;:i EB: FC z AB X BC; PC, [imi-
liter BC:CD : PC: .GD z FC: BCXCD.
Ergo exhaequo AB : CD lzeAB X80: BÇ

XŒCQËQi 7 "il
PROP.
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PROP. xxxm. PROBL., ’

Inueniro duo: media: potentia filma com.
mouflai-ohm, qua: media»: tontinant, lita oc
moior plu: poflit , que»: minon, quadrato rafla:
lineac fifi longitudine commenjùrabilù.

Exponantur’ tres rationalesE L n. m. a: x
A, B, C, ira vu! (Aq --- Cq) î 3°. Io.
A,&fiach:ëAxB,aDê I4. a»
x13»: 3x c: erunt D, E"’ 4* ’i

quae me. lAD E oc Nam quia A, B P e: eritS’Ds. .2, la,
media. Et quoniam A: C :: ’ A X B: CX’. L 63

B:Dq: DXE::*D: E: erit DÀEE.
Hinc D,’EF fun: mediae 6 , atque y, ( Dq -- urétrale.
Eq)’ z D. Pater etiam , quia 5 B X.C me- F- 14- Î°- a

dium efi, elfe 66D X E ° medium. E. F. m l5. m51ch. une.
Similiter oüenditur, * .quomodo inuenian- °-°°m4-’°*

tur duo: media: potentia falun: commenfilraôi. m 3h m
la, Cf media»: continental, in: ut maior Plu:
poÆt , quum minor, quadrato refila: lima: fifi
.incommenfurabilis langimdz’ne. - v

. L E M M A. lE A Sir triongulin): reëfan- ’
- . falun: ABC, reflum, ba-

, D en: angulum RA C, 65’
.3 C duratur AD perpendicu.
" F lori: : dico CE X BDI : ABq, et BC x CD
z: ACq, Cf BD X DC : DAqi, Cf darique
BCXADznAxAc. .. "

n R p N am ’



                                                                     

a.
’ oa. 34-

i . T. 31- le.

1:. :8. 6.
Ù

«:58 EVCLIDIS ELEMENT.

E A Namîlîes priores par.
. , [tes huius propofitionis. D i ! patent ex corollario 8.6

. ’C ô: ex i7. 6. Vltima de-
moni’trarur , defcripto
Rglo. EC z BCX AD,

8: RgIo.AF:BAX AC. Nam ECzt 2. A.
ABC: ” AF. Q. E. D.

PROP. XXXIV. PROBL.
Inuem’re duo: rafla: lima: potentia-incom-

.menfi:raéile:, qua: fadant compojîtum quidem

fa: quadrati: nationale, reflangulom
vert), quodfilb i fi: continetur , medium. i

- . Exponantur 7 AB, BC
U Pe,itavnl(ABq---BCq)
F non 2A3. BifeceturBG

V D in D, ô: ipfi BDq velDCq
aequale pgr. ad reéiam

- - , AB applicetur’, deficiens
’A EB figura quadrata , ô: fine
AE, EB partes ex applieatione faâaè.’ . De-
fcribarur fuper AB femicirculus AFB, ô: ex E
ducatur in AB perpendicularis EF, se iungan-

k i tu: AF, BF; quae erunt quaefitae. .

Ç! 4C 1.7
x. 19. Io.

’ du. l. 6.

a. lem. p
I. 10. [9.
fi. 3:. 3.

Quum enim fit BDq:° ï BCq: eritx 3E
noanA. P Et quia AE: EBzi’ BAXAE: ,

r. AB X 3E: " AFq: BFq: erit? AF Œ BF.
Porro, ’quia AFq 4-4 BFq z la ABq , AFq -i-

BFq efi P. Denique quia EFq r: ” AE X
7. lem. is.lo..EB : 7 BDq, macque BD : EF, 8: BC z.à. I. 6.

n 2EF: eritABXBCÎ:’2ABXEF::"2
PAF

l



                                                                     

mon. x. ne :59
i AF X FB. Sed ABXBC mediumI cit: i er- c. un 1.,

go ô: AF X FB medium ê erit, E. F. (40:44....

PROP. XXXV. PROBL.

Inutnire duo: rafla: liman potentia in- Fig. prop.
itommmfiarabtlar, que: fadant compojitum i. XXXIV,

, dem vox fla-[arum quadrati: medium, rogn-
* galon: une, quad fit ipfi: tantinetar ratio-

pala.

Exponantur AB, BC ’I media: E ô: ratio- a. 3:. u. i
mie continentes, ira vt J (ABq -- BCq)
non z AB, a: reliqua fiant, ut in praeceden-

te. Bruni: AF, FB quaefitae.

Nam quia AE9noanB: eriteôz’BAXAE 3. 19. n.
i gnon z ABXBE, ideoque’ AFq non g BFq, a. l. 6. a; ï

&-Pï°Pterea AF Œ BF. Et pater AFq 4. 10.

,BFq z ABq rhodiumA elfe. Denique quum A.fcb.23.lo.
BC :zEF, ë: hinc AB XBC :"zABXu. i; 6.
EF : erit AB-X EF P, vtpote rationali ABX a , -
BC commenfurabile’. Ergo 6: * AF BF .. tenu...

’cflp. Q.E.F;-

mon XXXVI. PROBL. i a
Inutnira duo: rafla: lineaîfpotmtia inœm- i

menfùraôilen qua: fanant compoflom ex l;
ipjarum quadrati: medium, Cf reâangukm,
quodfilo continetur, media»: Ü «ou; iu- v
amodia-ahi: ampojîto ex, quadra;

R a - Ex-i



                                                                     

me, EVCLIDIS ELEM’ENT.

g, 33. ,., A Exponanturi duae mediae E,
’ A AB, BG, medium continentes,

ira vr J (A13 --- BCq) non z
G AB, iReliq’ua fiant vr in prop.

i 34. Dico AF, FB efl’e quae-
litas.

m . ,0: F Nom AÉ-non î’ E3, ideoow. PIB C que AF es BF. Et quoniam
nichez-lm . ABq medium 9’ efi: AFq 1-!-

L. . Fquedium elTe parer. Porto quia AEXEB
Nom-31 :e Bqu’ EFq: en: ABXBC z 2 ABX’

km. 18. 1°. . - . . . . .mon 4,10, EF, ô: ideo" med mm erit AB XEF, a: propœrn
7- lem-34-I°- ea etiam” AFX-FB. Denique quia AB non
7.; 3,1115; z" 3c, a BC :9 BD, 61 hincAB nonIEÇ’BD:

x: 1, .6. a; aux ABq non E ABX BD. Sed AB X BD
19. 1°. z AB X EF :- AF X FB, ôr ABq :AFq

, y X -i-FBq. Ergo AFXFB non: AFq-i-FBq.

’ E. F. q* Srhal. Ex bis manifeflum en , quomodo in-
uenirî poilu: du: maline longhodine (’5’ potentia
incommenfitmlzilex. FaEtis enim omnibus, quae
in propofitione infra fun: , 8e capta infuper G me-
dia proportionali inter AF, BF: enim G 8c AB me-

o. i7. 6? diae Œ. Nam quia cg :q’AF X DE media:
erit G media, 8: æ mediae AB.

Princîpiùm Senariorum pet compon-

î rionem. amon xxxvn. THEOR.
Si dune nationale: Potentio falun: tommenfia
rallie: AB, BC compvnantornoto AC irratio-
mali: erit. Voutur autom ex binis nominibus.

Quia



                                                                     

. LIBER X. 2614A Quia enim ABeBC,eriE à ABchu..cor.z7.m.

non Z ABq -l-BCq, 8c proinde 2 AB X ’
B BC-l- ABq 4l- BqufiACq non z 7 ABq fic 4. le,

Î 4- BCq. ,Quare quum ABq 4- BCq a xo ’
. fit P: erit ACq i Ca, 56 ë AC (a. :.fch.I:.Io.

C . E. D Ç.Il.def.lo.a

PROP. XXXVIII. THEOR. ,
FT’ Si d’un "radine otantia o«

A .B [nm commenjùmôilfr A13 , ÎÇC
companantur, gin: mtionçzle continent : tout
AC irrationali: erit. Vocetur 41mm ex binis

mediis prima. l   ’
N am quum fit" ABq -l-BCq non z aABX mon ,7. Io.

BC; erit ABq-FBCq-l-a AB X 13C z ACq- .9. 17. Io. 8c
non: 9 ABXBC: hinc’ ACq a?" &ergo AC gym
(a. Q. E. D. I « r. ’IZJO.

PROP. XXXIXI.’ THEOR.

A n XB C r Si dans mediupo-ù
D ’ V H . G tamia [61mn- comma:-

. . fitmôilex AB, HI C
componamur , que

r medium contîneant:

* tata irrationali: erit.
.0cetur «me»: ex bi.

E K F nis mediîs fecunda.
* Sir DE p, à: fiatM Rgl. DEF :1A.Cq, &Rghn- 45- v-

DEK z ABq -l- BCq. Ergo Rgl’. HF :3 naira-ZIN-
ABX-BC. Et quia ABq, BCq mecüafifunt, u. 16 la, se"

o .ac proptenea ABq-FBCq medium’; efi, me-  cogne. 1°.
dium veto ail 6: AB. XBC5:.e1-it vrrumque n H"

"   R 3   . Rgl.

)- t
k,
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canaque. . i B C -Rg1;DK, HF’ med
’ . D G dium. Ergo EK,KFn’- 33c 1°. i . emnt’pî Sed quia

l AB E BG, erit ABq
g.cor.:7.xo. -bBCq non (EzAB

- X BC, id efl’ Rgl. DK
’ non z HF. une

E. K F eflEKnonngFJt’
flemme. ideo EK, KF p e f funt, ê: ” DG vel EF ca.
” 37’ ’°’ Patet ergo DE netTe ” (a, ô: ipfilm AC 9 (a.
v. feh. 2Mo.

, Q. u.dcf.1o. Q. E- D- ;PROP. XL. THEoR..
A . B C Si dune reflue [inane pa-
------l-*---- tamia incommenfiraôile: AB,
BC camponantur, que fadant compofitum qui.

’ dem ex ipfirum quadrati: rationale, quad au-
temfitb continetur medium: tofu noria li-
ma AC irrationali: erit. l’avatar 41mm ma-

, lor. ox. n, 1°. a; i Narn AB X BC non S76 ABq 4-BCq. x Er-
fch-13-Io. go 2 AB X BC 44 ABq -l- BCq: ACq non

353m. à? ABq 4- BCq ; a: hinc" ACq on, ac AC
Q. E. D.

PROP. XLVI. THEOR.

A ’ B ’C Si dune flâne lima: po-

M
7-” tamia incommenfiirabile: AB,

i BC compoizaptur, quaefacizint tompofitum qui-
, V dem ex ipjàrum quadrati: medium, quad au-

: nm filé continetur rational: .- ma refit:
lima AC irrationalifi erit. fienta 4mm ra-

« tionale ac medium potens. ’ l

I ’ ’ Nain;
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Nam, qnia ABXBC non 2’ Aqu-l-BCq, a.fch.1;.!o.

idèoque ACq non z la AB x30: erit ACq p in; âg-
GÂ 7: ac -erg° AC Ca’. Q’ E’ D’ a; .17: .8.

I 4 v . vy.xo.def.xo,

i

PROP. XLII. THEOR.

A B Si du: raflas lima: po-
JD G K tamia incommmfiiraôile: AB,

BC componantur, quaefaiiant A
compofitma ex. ilyfarum qua-

. drati: médium, (I quad fifi
E F H i f: continetur medium, 55’

a but incommanfirafiila pom-
Pojito ex ipfiirum quadratir: tata rafla lima
AC irrationali: m). Vocnur aunai bina me-

dia potens. S. Exponaturip DE, & fiat; Rgl.DEF:ABq a. 4;. L
4- BCq. 6C Rgl. GFHI’: 2 AB 1X BC; To- A. 4.. 2.
mm ergo DH î : ACq, ôz ê -DF medium, Ô°°"4-"°
macque» EF p. Endem ratiche PH p. Sed g, 139;?
quia DF non :9 GH: eritEF non a EH, a: .. .9. .0.
ergo EF, PH p Gemnt, acque’* EH (a ex bî-. cairn,
nis nominibus erit. Hinc, quia DE p,efl: DHA- glhdef: .0:
a,&Acæoa." (2.2.1). .

i

Sahel; At veto di&as irrationales me tamtam
mode dîuidi in métas lineas, en quibus compo.

’ nuntur. 8c quae propofitas fpecies confluant,

me: demonfirabimns. » * i

Éq. 5 ’ SPRÔAP. . * .



                                                                     

:64 EV,CLIDIS ELEMENT. A
PROP. XLIII. TKHEOR.

A ’ .2144: ex Mai: nomihiôu:
ê D C ’B AB ad (muni duntaxat th

. (Siam C diuiditur in nomi-
l I i na AC,’CB.

Si négas; diuidat’ur etiam ad Din nomi-

na. Sed nequit cire DE :1A C. Sic
enim foret BC z AD, ôz AC: CB z BD:
DA, hoc efi AB in D fimiliter foret diuifa ac

-in C; id quad non ponitur. Quum ergo A3
in partes inaequales ad C,&Dfeéia fit, quarum

,,4.fd,.,.,. niaior fit AC: ’ erit z ADXDB -- Dz AC X
c3 z ACq -I-CBq-- (ADq-i-DBq). sont

5- hmm-.8: autem à ACq; CBq, ADq, DBq p, ideoque
3. à; ;°’ ACq-l- CBq, 6c ADq 4- DBq ° diffa-nm rad

- . 7-1.. . . .g. 37, w. & tnonah. Quare à: media z AD X DE ac z
n. la. AC X CB” difièrent rationali. E. A. à,

Q. 17. (o.
v gnon xùv’. THEOR. ’

u y , . A A . B
D C VQuai! ex binâ- medii: prima AB ad «mon

dilatant poufiam C diuiditur’in nomina AC,

A C B. ,. 38.1.. Si negas, fit AB etiam in D diuîfa in alla
nomina AD, DE, quae emnt’ mediae E 6c
éontinentes P. Sunt vero ô: AC, CB’ mediae

”4’f°h5.3- iationale continentes, ô: difi’erentîae inter z

- V AD X DB à z AC X CB 2* difiërentia in-
? ter fummam ACq 4- CBq ô: fummam .ADq
mon. 3:10, -I- DBq. Ergo erit haec diflërentia 9 ratio- ’

nale fpazium. Q. E. A9.

a ï À o PROP.



                                                                     

IUfilxh-u-vw-

-...----

* - ’ . - L’IBER x. A 36;

. PROP. XLV. THEOR.
A i D è B .ane ex hui: medii: fi-
W- eunda AB ad imam ’duntaxaf

E M H N punèïumC diaidimr in nomi4

’ I na AC, CB.’ i
Si negas , diuidatur etiam

- in D,’& fit AC non aequalis
F L G K a ipfi BD, fed ea e. gr. maior;
’ Ergo tam A C ô: C8 , quam

. AD ô: DB fiintx mediae 6 ê: media continen- à. sa. m
tes; acsACq 4-CBq Si ADq 4- DBq. Ex-.W.3.fch. sa.
ponatur p EF, ad quam applicetur Rgl. EK:

1 ABq, 6c Rgl. EG:ACq --I- CBq, ôz Rgl. ELï
’ :ADq-i-DBq. Ex quo fequirur Rgl; HK

:y 2 MK:2 p. 4, 3.Quiâ autem’Vmediae 6 font AC, CE: erit EG’L’ mgr-2440p

medium , ideoque fifi-1.15 6 EF. .Eadem ra-gp.
ticne HN, efi p 6 EF. Verum AC 6 CB,
8c proinde ACq -!-- CBq id cil EG non Z VS 7. «PEU-1°-
ipfi 2 ACXCB id efi ipfi HK, ô: idcirco EH
non z HN. Pater itaque EH, HN eITe p 6;
à ergo a EN (û ex binis nominibus, ô: diui-i 3. 37. no; ’
fam in nomina in punâo H. Sed eodem mo-Ï i
do ofiendetur, EN etiam ad M diuîfam elTe k
in nomina. Neque tamen efl: MN z EH, , «
quoniam EG : ACq 4- CBq ) ADq -l:-
DBq )2 ADX DE :MK-.- (Ergo EN quae ex
binis nominibus ad duo punâa in nomina (il;
uifa eft. Q. E. A’. i I ’

a. 43. le.
(

a; r mon
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PROP. XLVIJTHEOR. .

D c Maiar A3 ad idem duit-
, ----4---’-- taxai panifiam C diaidimr

A - in namii’ta AC, on. A
- Si negas: diuidatur ad aliud punâum D in

* nomina AD, DE, ab îpfis CB, AC diner-
l g. 4o, ne. fa.’ Erit ergo ë ACél-I-aCBq p, itemADq

i-ç-DBq p,.media veto erunt AC XCB,
ô: AD X DE. Proinde, quum ACq 4-

;chf-glz- CBq - (ADq -i-.DBq) v a: p, : 9 2 AD
7* ’ XDB,- 2 AC LX CB; erit différentia in-
. ter media AD X DE à: AC X CB rationale
h ’7i m. i finatium. IQ. E. A’. .

PROF: XLVII. THEOR. .
D C Rationale 4e mediu’m’

v I Afifi-l B potnuAB advnnm dun-
’ taxai panéîum C diuiditur in nomina AC, CB.

I Si negas, diuidatur étiam ad D. Bruni
* 4’. "0 ergo ACq 4- CBq, ô; ADq 4- DBq media z,

fed AC XCB, ac AD XDB rationalia. Qua-
fch re, quum ACq --i- CBq’--- (ADq --b- DBq)

’4’. "La -’* 2 AD XDB- 2 ACX CB, haec àuœm
p. fch. 27.10. f . . .v. :7. ne. , diEerentlaF fit p :* en: a: illa p. Q. E. A’.

. PROP. XLVIIIH THEOR.
A D C B Bizut mêdia païen: AB ad
07mm dilatant méfiait C
in diaiditur in nomina AC, CB.

’ Si negas, diuidatur etiam
in nomina AD, DE; dinerfa
ab illis, ira vt-fit e. gr. AC

’F L G K 2 DE. Ad rationalcm EF
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applicenmr Rgl. EG: ACq -I-’CBq, EK z

p. ABq, à EL:ADq -i-DBq. Ergo HK:5 E. 4. a.
gr 2 ACXCB,.& MK:2ADXDB. Sed:

quia ponitur’ ACq-i-CBq medium,erit&EG 0- 42. le.
in medium. ô: proinde T HE P. Eodem argu- m ’Ji I°-
et. mente HN cit p. Quia vero & poniturACq
X -l-CBq non i’zACXCB: erit EH nonze ç. 1040.8:
5, HN. Itaque EH, HN emnt p 6’; ô: EN ex c. fc’hi’mm

4. binis nominibus en”, arque diuifa in nomina r, 37. .0. i
m in punéto H. - Atqui fimiliter ofiendetur, quia
in. ô: ADq -l- DBq nec non AD X DB media’
ale non Z ponuntur, eandem EN etiam ad M in,

nomina diuidi, ira vt MN, EH inaequalia fint. u

Q. E.A’.* V ifllmii
m1 DEPINITIONES SECVNDAE.
W Il. Expofita rationali, ô: quae ex binis no- q
:5- minibus diuifa in nomina, cuius mains nomen
W plus pofiit, quam minus, quadrato reé’tae li-
!) neae fibi longitudine commenfurabilis: fi qui»
3- dem mains nomen expofiiae rationali com-
Ù menfurabile fit longîmdine , rota diœmr ex

m v hait nominibm prima 4;; Q
2. Si veto minus nomen expofitae rationali

longimdine fit commenfurabilc, dicatur ex
Haie matinière: fieunda ,- i

3. Quod fi ’neutrum ipforum’ nomînuin-fit

longitudine commenfurabile expofitae ratio-
nali, vocerur ex Mai: nominiôm tertia. A -

4. Rurfus , fi mains nomen plus point;
quâm minus, quadrato reâae lineae fibi lon-
gitudine incommenfurabilis: fi quidemmaius

. nomen .

îî-E Puma.

n m n

N



                                                                     

2.68. EVCLIDÏS ÉLÉMENT.

,nomen expoïitae rationali fit commenfurabile
longitudine, dicarur’ex finir matinière: guar-

ta; ’ P K Si r.5. Si vero minus, dicatur quina,-
6. Quod fi neutrum, dicarurfixta.

PRoPÏXLIx. PROBL. q
Inuenire ex Mai: nominibw primam.

,0: cor. hm. ù A Il . B 4- Exponantur 911m) nu-
1-3°-1°- C .E meri A,B itavtA-i-B ad

- F B quidem habeat ratio-
G I nem numeri quadrati ad

quadratum, fed non ad A. ExRonatur quo-
x- cotis-1°- que pC,& eizDEJx fiatx A-i-B :A::DEq:

’ EFq; erit DE quaefita’. q a
. Nam quia ratio numeri A -l-B ad A non
à mut-"e efi ratio quadrati ad quadratum: erit EF E e .
5; gai-1°- DE. E: quia DE p me: erunt DE, EF p e;

t . .& idcirco DF erit? ex binis nominibus. Por-
N r0 quia A-f-B:VA:DEq:EFq,&A-lI-BD

3- fch- 15- 5- A: erit DEq S3 EFq, 5c DE 2 EF. Sir Gq
z DEq -- EFq. Et quia efi conuertendo
A-I-B: BzDEq: Gq: erit G id efl: V (DEq

9h13.? --EFq) (i DE. Bit veto etiam DE z C.
x" e i m Ergo DF eü ex binis nominibusç prima. Q;

E. F. *PROP. L. PROBL.
Inuenire ex binirno’miniburfieundam. -

q. cor. lelù. A 12 . B 4. ’ Exponanturnduo nu-

l’ 30’ l0. A, B, vt A ’4- BE ad B quidem rationem

. G. l
. habeat numeri quadrati

ad
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ad quadraturn, non autem ad A; 6: fint C, . a q
FE p Z, à: fiats’ A: nA-l- B: FEq :’ EDq.-9-cor-6.io.i

»Erit F D quaefita.
Quoniam’ enim ratio A 4-- B ad A. non en

quadrati numeri ad quadratunr: ’erÎt’ ED et. feh- me.
FE, a ergo’* emnt ED, FE p e. Ex binis’h Nef-1°-

ergo nominibus erit FD. Praeterea vero quum,
obzA ( A -l-:B, fit FE (A ED, 8c fit inuerfea. (ch. 16.5.
A-i-BzAzDEq: FEq,&conuertendoA e
4- B: B:EDq: BDq-FEq: pofito Gq:
EDq --- FEq, erit G id cil V (EDq --- FEq)
zP ED. Bit autem ô: minus nomen FE z C. a. 9. le.
Quare’FD efl: ex binis nominibus fecunda’.";d°fz (Ê?-

Q. E. F. ’I PROP. LI. PROBL.
Inuenire ex bini: marimba: tertiam. i I

A 12 . B 4. Capeë tres numerosA,;. cor. lem.’
C 8. ’ B, C, tales vt A-I-B ad B L3°-’°ï

’ D-,-.. quidem rationem qua- I
E ’ hG drati numeri ad quadra-

v F mthabeatÇnon aurem ad
H A, Cvero ad neutmmip-

forum A, A 4-8 talem habeat rationem. Aceipe q
pD, &fac C:A-i-B:’ Dq:EFq,6zA-I-B:A o. cor. 6.1..

’ ’:EFq:FGq. EritEG quaefita. .
Etenim quia * D 6 EF, ée 7’ FG E EF, a: hinc immun. un.

EF, FG p fans, erit EG ex binis nominibus e. Et fi 37’ "’-

quum fit C: A-l-B :- Dq: EFq, arque A4-
B: A :- EFq: FGq, ideoque ex aequo C: A ,
z Dq: FGq: erit’ FG non z D. Sed 8: EFO. 9- to.
non z D. Ergo neutrum nomen EF, FG E p l

lD. Deinde quia A-I-«B-)A,erifr EF’DFG. r. (oh. 16.5,

- i . i Si: ’ I
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Sir autem Hq z EFq.-- FGq. Et quia eft
a 9. w. ’conuertendo A -l- B: B z EFq: Hq , erit H
v.3.defifec. id efl: J(EFq-FGq) (TEE Quare " EG
A . , efi ex binis nominibus terria. E. F. v-

PROP. LII. PROBL. .1
Ipue’nire ex blair nominiba: quartant.

ç. cor. lem. A 10. B’ 6. Sume 0 duo numeros A, B
li3°rl°° . C ira Vt A 4- B neque ad A ne.

D...;....F que ad B rationem quadrati
’ E numeri ad quadratum habeat,

. G- ô: expofitae P C fume 2 DE,
z. cor.6.xo. a: fac 76 A -l- B: A z DEq: EFq. Erit DE

quaefita. A a«gicleur Nam erit 4’ DE p, a. EF e» DE, a: erg
:3253: erunt DE, EF * p’ 6. Hinc DF erit I3 ex bi-

o p. 37. 1o. nis nominibus. i Porto quia A-i-B ) A, erit
v- fchjlô- si DEq y EFq. sa quzDEq-EFq. Ergo

quia conuertendo A -l-B: B : DEq : Gq, non A
a, 9. la, erit,G id eii (DEq --- EFq ) 8 î DE. ’Efi:
I-aodcfifeco autem sa DEzC. Ergo DF i efl: ex binis no-

minibus quarta. Q. E. F.

l mon un. PROBL.
1&me. j A Inuenire ex fini: nominiia: quintam. .

Nm Expofitis numeri: A, B talibus, aqualea in
praecedente erant, à; rafla p C, vfilme FE Z C,
ô: fac A: A-l-BzFEq: EDq:erit FD quae-

fita. i4- 3,14635. LEtenim eritë FE p,& ED en FE, Mecque?

;.fch::;:l°:-FE, ED erunt ne. Hinc FD erit ex bims’
c. 3Mo. nominibus. Dein quia cit inuertenddA-b-B:

’ A A:fi
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A:EDq: FEq: erit EDq*   FEq. 5k BDq; fch.16. 5.
 -;-FEq z: Gq. Connertendo igitur erit A
--i--B: B :1: BDq: Gq, ô: propterca G id çftJ 
(BDq-FEq) noù (A E.D. Sed dt quoque A, 9, .0;

’   FE z C. Ergo FD eritfi ex binis  nominibus ps-défiïec.

I I Q. En FI
131101). LIV. PROBL.

brunira ex fini: nominiâm fixtam.

A 16. B 4.. ,Exponanrùr duo nu-
C 12. meri A, B .ita’ vr A-i- B v- Ulm-3.-

D ad neutrum habeat ratio- m8" km
EWG hem numeri quadrati ad
H F quadratum, ô: alius C3 5, 2. tek

non quadràtus, qui nec 94-8-
ad A pet: ad A 4-- B rationem quadrati ad ’
quadratum habear. Exponatur etiam rationa-

 11s D, &fiat’C: A-;-B :qu EFq, &A.,œ;.gj,,,
 -l- B: A :- EFq : FGq. Erit EG qua’çfitaÇ

Erit enïmk”: EF e D, ô: FG e EF, ideo- hucha".
que, quum D p fit. EF, FG P E erunt. Pro-
ptereae EG erit ex binis nominibus.. Et quia g. 37. Io.
A 4- B   A, erit EFq r   FGq. Sir EFq r. relu :6. 5 
e- FG :7. Hq. Iam conuertendqgfi A 4--
B: B :lfiFq: Hq. ErgoH id efl: J (EFq--- t
FGq) nOn z 7 EF. Et quia ex aequo C: A «a. Io.
:Dq: FGq , erit FG 6" D. Ergo neutrùm  ’- *def-f*°
nominum EF, FG (D. Quare EÇ e11: ex bi-

nis nominibus" fana. E. F. *
.LEM.
I
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LEMMA
K Gicï

D B E
A F

Ai duo quadrata AB, BC
panantur in, w DE fit in di-
reéîum BE,. off campiez-

tur AC parallalagrammum :
H dico ACquadratum (fils, (’9’

[inter quadrant AB, BC re-
ëîahgulum DG media»: cf: proportianale, item-
que inter ipfa AC. CB media»; MI: Propartiona-

le DC. D lA Quia’enîm DB, BE in direétum film: enmt

à; FB, BGça in direâum. Et quia DB :FB,
ôz BE : BG, erit DEtFG. Seïi quum-AC
pg’r. fit , erit AH::KC: DE, a: AK : CH

d .:FG. Ergo AC aequilaterum efl. Sed .8:
31:11.3. I. reétangulum 76. Ergo AC cit quadramm. Se-

cundo, quia AB: DG:*Ï’ FBD: BG:DB: 35

. z DG: BC, pater DG eflë medium propor-
tionale interIAB, BC. Tertio , quia AC: DC
:WDAK: KD r: KG: cc z DC: c3, pare:
AC, DC, c3. Q. E. D.

PROP. LV; THEOR.

A
0 .7 F Si [indium ABCD con-

; H
G . E

K

Dtineatur fié rationali AB
à” ex étui: nominibu: pri- ,

ma AD: raïa lineajlba- 4
tium ABCD [Mm irra.

L T I R L C tionalù e11, que ex binù

l. defifcc.

M
(L nominibu: appcllatur.

Diuîde AD in nomi-
N I na ad E, a: fit AE)EDQ

Ergo”AE, ED 96,811

S . I (ABq
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(AEq ;- EDq) z AE, a: AE z AB. Bifeca
in F, ôz ad AE applica Rgl. :EFq, à:
deficiens figuradquadrata. Fion: ex applica- ’
tione partes AC; GE. dErgo AG X G132” a. Ldef. rec.
EFq, à: AG z le GE. Duc ad AB parallelas 9’ "à m
GH, EK, FL, ü pone quadratum SN :- AH,
6: quadratum NQ: GK, ira vt MN, N0
fin: in direâum, ôz comple Pgr. SQ. Ergo’ïv. lemmn

SQ: MOq, ôz SN, MR, NQ. Atqui Pmc’
quum fit AGXGEzEFq , ô: ergo AG: EF
3’:EF: GE: erit AH: EL:5 ELP: GK, id cit 3. ,7. 6.
SN, EL, NQ. v Ergo EL : MR. Sed a a. V6.
FC:EL:MR:6 0P; Ergo totum AC 4- 43- I-
:toti SQ, ideoque refis: M0 potefl AC. Et
quia AG î GE: emnt AG, GE z ”’AE, ergo
ôz ipfi AB; sa, ergo AG,’ GE erunt P , 8: ob id
AH, (3K9 p. Quoniam ,igitur a: SN, NQ p s. no. m.

a. I6. Io.

k . funt, erunt MN, NO P. Quia veto AIE:
AG, ô: BD z EF, fed AE non :ED: nec erit
AC E ’ EF. Ergo AH non 2* EL, ô: SN I. 13.10.
non S MR. Hinc, quia SN: PMR :,MN: "’ *°”* ’°-
NO, non erit MN E * NO. Qnàre MN, N0 . I »
lemnt P e, 61 M0 id efl AC ex binis nomi-
nibus erit. (2,15. D. ’ d ’
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PROP. LV1. THEOR. .

Si miam ABCD ran-
A G E F D tineaëzîrfitâ rationah’ AB

U ex hm)" nominibm jà!
cumin AD: refit lima

H K [pariant AC Pote": irra-
B R» L C tiomlù efi, quae ex fini:

mediir prima appellatur.

M ,Iisdem enim confitu-
N ais, quae in praeceden-

te, eodem mode ofien-
S P detur M0 poflè AC; à:

L confrabit étiam, AE,ED
l efTeP6,&EDzAB,&AGZGE. Quum

A fch,l4,lol ergô A AB, 51 AE[ËF Vtïique
’ la 16. 1°. AG, GE: emnt’ AB, AG, GE P 6 , ideoque’

. AngGK media; ô: proinde etiam quadrata
ë’kh’nnmn SN, NQ media erunt, 8c MN, NO mediae’.

n ’*°’ 1°’ Dein 0b AG z GE, erit AH si GK, id eft

d SN î NQ, vel MNq i NOq. Sed quia AE
Z AG, à: ED z EF, non tamen AE î ED:,
nec erit AG E EF; 45: hinc AH non :5 EL,
val SN non Z P0, ideoqùenon erit MN SE
N0. DErat autem,MNq Z NOq. Quare

, MN, N0 funt mediae’E. Denique 0b ED E
’0’ n le. AB, arum ° EF, A8 P z, ideoque "’ EL P, 8c

7,, 25, w, proinde ME :MN X N0 P erit. Ex qui-
sa 38. Io. Bus omnibus pater M0, id efi J AC, cire? ex

binis mediis primam. Q. E. D.

’ 1 191:0 P. .,
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PROP. LVII. THEOR.

Si miam AC contineatur "à rationali AB . A
55” afflux)" nominibu: tertiaQD; refit; bien Flîsï’pi

(trium AC 0mn irratiomh’: efl, une a el- V
[hêtlfi’ ex bing mediirfieunfia. ï P?

Iisdem commuais, quae in prop. 55. eodem
mode, quo antea, patebit, efl’e M0 2V
AC,& MN,’NO medias. Sed quia P ED non -
cf: 2’ AB, EF autem (BD, ôz AB z EK:e. hyp.
arum EF, EK P E, ideoque erit EL :2: MR
mediumî Ed autem MR z MN X NOJ-fdhnm
Ergo V AC efl ex binis mediis fecunda ". "’ 39 m ’ ’ ,

Q. E. D. , A ’ -
PROP. LVIII. THEOR. , .Si [indium AC pomineaturfùb rationali AB F5,. pop.

Ü ex fini! nominibu: quarta AD: reéîa linea ÎNI. .
[parfum AC païen: irrationali: efl, que vom-

tur maton - . lQuoniam AD efi ex binis nominibus quar-

A

x

a: 0 emmAE; EDP 5,5: V (AEq---EDq)çp.4,dafifgc.
non erit z AE, AE vero S AB. Bifeca BD
in F, sa fac omnia quae in prop. 55. Conflar
ergo M0: J AC, 6:76 GE non z AG. Hincz. r9. to. i
GK non z «Il AH, id en» NOq non z MNqJI- 1- 6- 8*

ideoque MN Œ NO. Porro quia P AE i u, ÈRE,
AB: erit AK :AH 4-- GK z ” MNq -l--
NOq rationale *. Denique quia AE z AB,.. au. in.
ô: BD z EF, non autem AIE: BD: non eritfifi- ’4’ "-

i EF Z AB vèl EK, ergo emmy EF, 15K p e, &7.fCh.n.to.
à. 22. no.

ergo EF XEI ":MNXNO erit medium a. u. 4o. in.
Vnde patch] AC efle’ irrationaiem maïorem.

Q. E. D. .S 2; . - PR OP.
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PROP. LIX. THEOR.

A i ---1F tonti-Dnentur fil]: rationali AB
G E Cf ex fini: nominibu: I

I quinta AD: mêla liner:
- ’H K finit"): poteur irrationa-

B .11 ’, R’ L C li: ejl, quae vacatur ra-

. a rimai: Cf medium Forum
M O Conflruâis iisdem ,

N itemm confiait M 0 z:
i V AC, ôz MN æ N O.

S I Porto, quia ED eff mi-
l . nor portio ex binis’nq-

a. 541d: (ce, minibus quintae, efl BD z ë AB, non autem
".f à: AE z BD, fun: tamen AB, BD, AB P. Ergo

t à. cané... W AB, AB P E. iErgo AK :9 MNq-l-NOq
,. n, .0. medium’ erit. Denique, quia EF,ABPE, erit
u- 2°. 1°. MN X NO z 9 EL * rationale. Quapro-

pter V AC .erit irrationalis rationale ac me-
A. 4x. Io. ’dium* potens. Q. B. D.

PROP. LX. THEOR.
, Si atium AC tontineatur ab rationali AB

’ hâlât?!” à” exlëinir nominiôurfexm AD: quaefpatium

AC potefl’ refit: lima irratiomlj: ejl, quae vo-
anar bien: media poum. A

, Ç n Confiruâis iisdem, quae fupra, pater eiTe ’
F. Mena, M0 z J AC, &MN æ N O, à nec AE nec BD
v. fch. I2. 10- z F AB; itaque AB, AB P 6’, &MNq-I-NOq
ÎËÏÏÎÏO’ : 5 AEXABmedium °.’ Et , quia B F (BD,

A i non autem BK z BD, erunt ’ EK, EF P E,
ideoque MNx N0 :5 EK x EF medium”

erit.
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tenir. Porto , quia AE non (F EF, erit MNq -l-.
N Ôq non): MRL Quare M0 irrationalèm efl’e

bina media potentem T pater. Q. E.D.

LEMMA.

r. 42. l0,

A B Si refît! lima AB in
- b----9---l-----qi Parte: inaequale: AC CB

D C fieetur: ipfizrum Rariium
quadmm ACq -l--CBq maiara fiait fafiangulo
z AC X CB, quad bi: filé diéîi: P4111161" con-

: ’tinezur.

Bifecetur enim AB in D: ô: erit? AC X9 5- 1°
CB -l- CDq : ADq. Hinc z AC XCB (
z ADq, 8:, quia ACq-F CBq” z 2. ADq-l- CL 9-2c

I 2. DCq, ACq-l- CBq D52 AC XCB". Q.

E. VPROP. LXI. THEOR.
B C. andratum du: AB,. t quae ejl ex fini: nomini-
C D K q M N 6m, ad nationale»: DE

r applieamm Iatimdinem
E , DG finit ex fini: numi-

A HL 0 F niâmprimam.
Sir AC mains , CB minus nomen raflas: A3. .

Fiat Rgl. DH : ACq, a: Rgl. KL z. BCq.
Hinc erit MF :T 2. AC XCB. Bifecetur r. 4. a.
MG in N, ô: ad ML ducatùr parallela N0. q
Ergo Mo Q 2 NF : ACXCB, Sed , quia v- 35- 13
0 AC, C8 [ont P 6, erunt ACq, CBq P 2,2: à 1:)...

nideoque ACq 4- CBq (à? vtrique ACq, BCq. ’

,Quoniam ergo ACq 4-Cfiq, id cf: DL, P aga-",1,
effl’: erit DM P 4’ 5c E DE. Dein quia AC, a» 2.1. 5°. i

S 3 i CB
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B (4 CB P E, erit ME medi-
a.fch.2z.lo. , t um 0*, à: proinde MG la P
P0 33- l°- C D K M nonZML vel DE: Qua-

. ’ i ire,quumDMP&iDE,
31311:: iE A DM.MGPev,&

A . HLO F DG. eritia ex binis no-
; minibus. Infuper, quia

3.1::nn.55.io..’-t8 ACq, AC X C8, CBq, ideoqueî-I-DH,
*- 1- 5’ M0, KL, erit DK: MN’ 2’ MN: KM, a er-
ç’ 17’ 6’ go DK X KM 2 ë MNq z à MGq. Quia

a. le. w. vero ACq Z CBq, 8: inde DH z KL: erit DK
5.]em.hui.z" KM. Et quia ACq 4- CBq 9 D 2 AC

a X CB, .ideoqüe DL D MF: pater efl’e DM
1.18.16. DMG. -Ergoi V (DMq-MGq) (DM.
ï’lidef-fcc’Quaz-e DG jefi ex binis nominibus prima K

Q. E. D.
.P,R,0P. LXII. THEOR. I,

Fig. pro? Œadïdtum du! AByquae efl ex binis me- .
un ’ diixjrima, ad rationalem DE applieatum la.

lita inemlDGfaeit ex fini: minière: femm-

me

dam.

. Ï Confiruâis quae in praecedenti propofi- y
a. 38. 1°. - tîone,erunt AC, CB mediaefi’yôz ACXCBP.

p. :3. w. Ergo DL medium cit, à: DM P6 DE z". Rur-
ë’. w. fus quia MF -: 2 AC X CB’Ieft P, erit’ MG P
.. 37.. 16. z DE. - Hinci DM, MG erunt p e, a: ergo

DG erit° ex binis nominibus. Et quoniam ,
vt in antecedente, oflendetur DM D MG,
ô: i] (DMq ---MGq) z DM: en: DG èx bi-

p.2.def.fec. nis’nominibus W ifecunda. Q. E. D.

PROP.
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PR OP. LXIII. THEOR.

,QI-mdratum citer AB, quae qfl ex binirvme- Fi . prop. ’

dia paumai , ad rationalem DE applicatum la- XI.
fitudinem DG finit ex bien? nominibu: tarifant.

Conflruâis iisdem, quae ante, e crane AC, g. 39, la.
CB mediae e, à; erit DL:ACq-l- CBq
medium, à: hinc DM P 6 DE. Similiter,

i quia AC XCB emedium efi’, en: MG PGDE.
Sed, Quia AC e C3, erit DL : ACq 4-: CBq
non z’MFzz ACXCB, ô; 0b id DM .
non Z IMG. Sun: autem DM, MG P. EY- r.cor.27.io.
go DG efl ex binis nominibus. Oflendetur q
auteur vt antes. DMDMG,&V(DMq-- *
MGq) E DM. Ergo erit DG’r ex binis -no- Rida-fic.
minibus te’rtia. E. D.

PROP. LXIV. THEOR.

.andratum maiorù AB ad ratimzalem DE .
applicattem Iatitudinem DG fait ex bien)? no- Flïxiïwi

minière: quartant. .Confitruanéur eadem. hm erit V AC SE "à 4min l
CB, à: ACq --l-.CBq ideoque DL P,.&* AC x

XCB ideoque MF medium. IfiflchM, .
DE fun: P z ii”, Ted 76 MG, DE P E. Quare g. a. ,10.
mmMGmmipeaDcævmmmnœxnm
minibus. Sed vt ante ofiendetur, eiTe DM 13°- i
DMQàDKXKM:’MŒL(kMædW&
quum ACq non z CBq, ô: ergo DKi’non z æ 1- 6.
KM, idcoque V(DMq---MGq*) 5 nonzDM’: a. 19, .0,
erit DG ex binis nominibus quarta’ï. Q.E.D. 74465-11111.

54 q Paon
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PROP. LXV. THEOR.;

B V i andrarum eiu: AB,r- G quiz: rationale ne medi-
C D K MN, nm potejl, ad rationa-

- lem DE applicatum lari-
ni: nominiâmquintam.

q A HLqO F
, Nam iisdem confluais confiat DL:ACq

9j 4.. m. 4- CBq medium efl’e a, MF veto z 2 ACX
3 CB P, si hinc DM P nom: DE, à MG E DE,

’ ideoque DM, MG Ergo, reliquis vt
D in praecedente ofienfis, patebit, DG elfe ex

binis nominibus quintam. E. D.

PROP. LXVI. THEOR.
Figeprop. Qgedratum du: AB, quae bina malin pot-

LXV- ell, adrationalem DE applicatum latitudmem
DG fait ex étui: nominilmr fixtùm.

e. 4:. to.
a. 23. le. DM, MG P ê 8c non z ipfi DE; quia prac-

’ terea DL non ai MF, à: oh id DM, MG P 6,
ô: DG ex binis nominibus; reliqua veto vti

’ in, prop. 64.. Iofiendunturzxërit DG ex binis
"4495156 nominibus fexra ". ’ E. D.

æ

PROP. LXVII. THEOR.
Ei AB, quae ejl ex bien? nominiôur, longim-

Jine commenfieraûilù, CD 59’ ex hui: m-
minibu: efl erdz’ne «dem. I

iSit

h E tudinem DG fait ex 6L.

Nam quia DL, MF media* funt, a: 0b id V
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A ’ E IB ï A Six enim AEïmaius nomen .
n i fi" reâae AB. . Ergo 9 AE, E13 a. n m

- fiJnt P e. Fiat l AB: en: .. .2. a,
C F, DAE:CF. ErgoEB; FD:,, «.194.A [0. la.AB: CD. HincA AE z CF, grenu».

- a EB z FD, a: ergoP CF, FD p. Et quoni- I ’
am AE: CF :- EB: FD, ô: permutando AE: , , 1
EB :CF: FD, 6a AE E EB: erit” CF E FD. v. feh. Io. 1e.
Quare CD efti’ ex binisnominibus. Iam 5 fi 5’ W w. q

V(AEq -EBq) z AE, erit a: J (.CFq-
FDq) (CF; fi vero y! (AEq-EBq) non z
AE,nequeyl(CFq--FDq)zCF erit; &fi .
AE Z expofitae rationali, erit 6:. CFEeidem; ’v "i l°-
fiIEB E expofitae P, erit ô: ’ FD z eidem, fi -
neuçra AE, EB î expofitae rationali, nec CF,
Fth” eidem erunt. Ergo CD ex binis nb- f x Io
minibus ordme eadem erit ipfi AB 4. E. D. e: dît de; z

y PROP. LXVIII. THEOR.
If AB, quae ejl ex Mm]- mediir, longitudine Fig- prop.

eommenfiwaâili: CD 59’ ex àim’: medii: efl, LXVH»

atque ordine «Idem. . q
Sint AB, EB mediae in AB. Ergo °’ AE 61.5384: :9.

EB. Fiat A8": CD z AE: CF. Ergo EB: la. *
FD : AB: CD :AE: CF. Hinc erit EB
g FD,& AE z CF, ideoqueî CF, FD mediae ,- M. la.
erunt. Et, quoniam AEE E3: CF: FD,erunt

. CF, FD" mediae 6, 45C 0b id CD ex binis me- u. I. feh.
diis erit r. Iam, quia AE: EB :CF: FD, 1°. 1°-
erit ABq: ABXBB :9 CFq: CF X FD, à: a. l. 6. a:
pegmutando ABq: CFq: AE X EB: CF X "’ 5* a
FD, ideoque 76 AE’X EB E CF X FD. Si x. to. 19. ’

Sq 5 k igitur

i



                                                                     

281 EVCLIDIS ELEMENT.
-e.rch.u.xo. îgitur AE x sa p: erit a 41’617 x FD p:

. fin AEXEB medium; erit ô: CFXFD me-
".cœ’zi’m dium et Ergo CD efl ex binis mediis r ordi-

ne eadem ipfi AB. Q. E. D.

PROP. LXIX. THEOR.
Maïari AB emmenfiereôili: ’CD (f me.

ior e11. , IA E B Faétis enim iisdem quae
. . q h" fupra, eritAEzCF :EBzFD

4.10. le. -----.’----. I: AB:CD. Ergo*AE Z
C F D CF, a; E8 z FD. E: quia
permutando AE: AB : CF : CD: erit ABq:

P42- 5- ABq: I9 CFq: CDq. Similiter EBq: ABq
7* 2.4" 5’ :FDq:CDq. ErgoV AEq-i-EBq:ABq:

CFq-i-FDq: CDq, a; permutando AEq-i- EBq:
iCFq -l- FDq z ABq: CDq. Ergo ABq-l-
FBq î æ CFq -I- FDq. Bit autem AEq 4-

:. 4d. Io. EBq P3. Ergoi CFq-l-FDq P erit. Oiien-
lin-mm ditur autem vt in praecedente CF X FD Z

AEX EB. Medium veroiefl AE X EB 3.
i (douai-l0- Ergo 6c CF X FD mediumê erit. Denique,

"e la? quia AE 958 E3, erit 5c a CF es FD. Ergo
i 3 CD ma’ior erit. Q. E. D.

, mon LXX. THEOR.
mg, p.09. Rationale de medium potenti AB eommenfit-

LXIX. rabiliJCD Ü ipjk ramende a: medium poteur
ejl.

Confiruôtis iisdem , fimiliter of’cendemus

.y CFeEFD, &CFq-i-FDq z AEq-i-BBq,
h 41- 1°» ô: CFXFD z AEXEB, Iam. ABq-FEqu

i i A mediumz



                                                                     

LIBER x. x :3;
inedium eflr; ergo (w CFq-i-FDq. Et quia u.cor.z4,io-

’AE x E131 p: erit CF x FD in. est igi. *:f°h-Ià-I°-

l tuf CD erit nationale ac medium potens l.
Q. E. D.

PROP. LXXI. THEOR.
. Bine media patenti AB eommenfilraâili: CD Fig. prop.

8’ ipfe bina media poum v . LXIX’
Nam vt in 69. demonfh-abimus, CF Œ FD,

à: CFq -i- FDq E ABq -i-- EBq, ô: CFXFD
z AE x EB. Iam quia ABq -l-- EBq, ôz AE

X EB media F funt, 5C AEq -i- EEq non z p. 42. 1o.
.AEXEB: erunt CFq-FEDqôzCFXFD .
’ media, à: erit CFq -I-FDq non Si CF X Mot-24Mo
FD. Ergo CD erit bina media poteau P. à w m
Q. E. D. A. ’ i i

APROP. LXXII. THEOR. ’

Si rationale ABÜ’ media»: CD componen-

tur: quatuor irrationalu fiunt,velquae ex finir
nominibm, vel quae ex finir medü: prima, ne!
mztz’ar , vel rationale ne medium poteur. J

’ SicP:.f(AE-F ifA C E H CD. Dico P fore
. - vnam ex quatuor (li-’-

Êtis irratiônalibus.’ l

CejÎl. SitAB(CD.

. Ad EF P applicetur
. 1,B DE G 1 Rgl. EFG:AB,&-

Rgl.HGI:CD. Er-
go erit EG P 5c FG P 2E1". 11H! veto erit a. 2:. 1o.
medium, à: G1 P non z EF ’r. Bit vero EG flr- 23. 1°.

non

*x



                                                                     

g. cor. 24.10.
& hyp.

c.1.def.fec.
1.55. le.
0.4. defifeC.
1p. 58. Io.

x. 56. le.

du. 59. le.

Fig. prop.
LXXll.

a. 13.. le.
a. hyp.
(à. le. 10.

284. EVCLIDIS ELEMENT. ’ ’

E H non il HI, &EGzHI
A C : FG: GI. Ergo FG
- . non z GI, à; idcircoFG, GI funt p 6, est

FI cit ex binis nomi-
. nibus. Et quiaEG)

oPED-Ffi 1- H1;eric&FGnGL.
  Iam ponatur V’ (FGq

-- G161) î FG : a: ’erit FI ex binis nominibus
primaï; «Sa J El z: V AD r: P ex binis Ino-

. minibus 7. Ponatur f (FGq ’- GIq) non z
FG: 8x erit FI ex, binis nominibus quarta";
«Sa P maidr 4’. i

Cafi 2. Sir AB o CD: à: erit FG o GI;
FI autem vt antea ex binis nominibus. Qua-
re, pofita J (quç- FGq) 2 GI, erit P ex
binis mediis 76 prima. Pofica autem V (GIq
--- FGq) non z GI, erit P rationale ac me-
dium potens 4’. QUE. D. I

PROP. LXXIII. THEOR.
Si duo media inter fi- iùbommmjùraôilia AB, I

CD tamponçntur : dune reliquae irrationale:
fiant ; val ex (fini: mediùfecunda, ne! MM m:-

dia poum. f 4Faâis iisdem quae in praecedente, " erit
nec FG nec G112 EF, vtraque tamen erit p.
Et quia EG non (fi HI ,Videoque FG non (le -
GI: erunc FG, GI P E, ô: hinc F! ex binis
nominibus erit, ’(juorum neutrum z rationali
EF.

Cafi I.
l
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a Un]: 1. Iam fi fuerit A5 ) CD, ideoque FG
n G1, 6: V (FGq - GIq) Z FG: erit FI ex
binis nominibus tertia, ô: hinc; P ’Y ex binis 7. s7. le. i
mediis fecunda. Sin f (FGq-GIq) non z
F G: erit P bina media a potens. 3- 6°- 10v

Caf 2.- Si fuerit .AB ( CD: fimiliter He-
monftrabitur, P aut ex binis mediis fecundam,

’ au: bina media potentem elfe. E. D.
o

Corollarium. ,Quae ex binis nominibus, 8c quae port ipfam
funt (prop. 38. 39. 40. 4l. 4.2.) irrationnles, neque ’ ’
mediaeneque inter Te enedem funt. Quadratum
enim, quad fit, a media, ad rationalem applicatum
latitudinem eflicit rationalem; quod autem fic ab

  ca, quae eft ex binis nominibus, ad rationalem 3p. A
iplicatum latitudinem efficit ex binis nominibus r
primam; quod ab en, quae cf: ex binis mediis pri- - i
ma, ad rationalem applicatum latitudînem eflîcit
en binis nominibus fecundam; 8c fic deinceps
(prop. 6;.64. 6;. 66). Quonînm îgîrur diflae la- . Â
titudines differunt, 8: a prima, 8: inter fefe, a v
prima quidem, quad rationalis fit, inter fera veto,
quod ordine non En: enedsm: confia: 8c ipfas ir-

’ I rationales inter fe diferentexçfi’e.

Principium Senariorum pet detra- ’

- &ionem. .PROP. LXX 1V. THEOR.
A Si a rationali AC rÀtimli:,AB aufera.

tu)", potentia fatum comenfizmbili; exi- i
flan: loti AC: "ligua BC irrationali: efl.

c l’open" autemApptome.
Nam a ACXAB non S’Acq-I-ABq, a. cor. :7.lo.

ô: 0b id Ï BCq non z ACq 4- ABq. o Hinc, 47- ’. &

l d I quia cor. 17.16-z

x
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a. fcb. 27.10. quia P" éf’c, erit (la, 6: er-

go BC (a. EXD.  - "
PROP. LXXV. THEOR.

I A Si a media AC media B C
aufcratur, Potmtiqfalum com-

menfizmôilir enflent toti’ AC, que: cum tata
AC rational: tantinet: reliqua AB irrationa-
Ii: cfi. Vocatur autan: mediae apotome pri-
ma.

9-COMË°-v Nam ACq-I-BCq9 non z z AC X CB, ô:
ù 7’ 2 ergo ABq non 2A 3 AC X C8, ac 0b id A]?17. le,
u.u.dèf.lo. (a. Q. E. D.

PROP. LXXVI. THEOR;
Sid media AC media CB auferatur, parm-

. 1 fla filum commenfizrabih’: muffin: toti AC, quae
cum tata AC medium tantinet: Cf "ligua AB
irrationali: (:11: Vocnur autem mediae apo-

tome fecunda. . -
A B O Exponatur p DE;

D G ad quam appliceiurRgl. DEK z. z AC
X, BC, à: Rgl. DEF
z: AC q -l- CBq.

7. a; - Erit itaque A HF L:ABq. Et quia ACq
,4, r6, :08: E K F --!-- CBq medium P
en un» eff, nec non AC X CB: erunt DF,IDK me-

Vi ’3’ w. dia, à: proinde ’ EF, EK P. Sed quia AC E
îfff’z’ï’ CB, a obid à ACq -l- CBq non z 3 AC x

10.- 19. c5: erit . FE non z EK. Ergo EF,EKerum:

A ’ i ï) Ê,
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LIBER x. A , 237A
P 6, 61 ergo KF ’r (a, ô: ipfum HF c (a, suffi, .0.
0b id quoqùe AB °’ ca erit. E. D. i ç. feh.2l.lo.

r. n. def. 10.

PROP. LXXVII. THEOR; n
I---- - Si a rifla lima AC rafla

A B C lima CH aqferatur, pitentia
incomniqnfilrafiilir enflai: tari A C, aime cum
tata fadât conzpofitum quidem ex ipfizrum qua-
drati: ACq-i- CBq rationale, quad autan [545
.ipfi: cantinctnr AC X CB medium: religuu AB .
irrationali: (fi. Forum autan minon

. Nam quia ACq-i- ÇBqnon in. ACX CB t ,5 ML ,3. ,0.
erit 8: ACq 4- CBq non z V ABq. Quare Mot. x7. lm
A3 «p erit (a, E, Dt ’ l ’ I 0.11.deiïio.

mon LXXVIII. THEOR.

Ç "fi y Si a relia lima AC héla
A , B C lima CB aufemtur potentia
incommenfiiraôili: tarifient toti A C , 8’ cum
tota’ fiieiefl: compofitum quidem ex ipfiirum gul-
dr’atirACq 4-- CBq "radium , quad quum filé
ipfi: il: continetur 2 CAB X CE rationale: re- ’
ligua AB irrationali: ejl. l’avatar 4mm cum.
’rationàlî medium totum efliciens. ’

Nam-quia ACqàl- CBq non z 76 2 AC X 213340;
o - 10.CB: erit ABq non il a AC XCB, 5: hinc u.def.io.

AB a en. Q. E. D. ’

’ PRO P;
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PROP. LXXIX. THEOR. l
A B C Si a rifla lima AC rafla
r----o----c l, .D G K lima CB auferatur potentia

inconnue" zirabili; exiflem ta- ç

ri AC, (y cum tata fitim:
campajîtum quidem exipfirum

E - F H quadratz: ACq -l-ACl.3q me:
(1mm, quad autan: [ab ipfii lm

tontinetur 2 AC X CB midium, (9’ adbuc ip-
firum quadrant ACq -l- CBq incommcnjura-
billa ci 2 AC --l- CB quad bi: continetur [Z46
ipfi: : "ligua AB irrationali: ejl. Vacarm-
auttm cum medio medium totum efficiens.

Ad ’p DE applica Rgl. DEH z ACq 4-
25mm. CBq,. ô: Kgl. DEF z 2 AC X C8. Ergo
7. min. a; GH z». ABq, a; EH, EF funt p fi, a; DH

1 1- 6. v non Z DF. Proptei’ea EH non a? EF, ideo-
: rÏfiIÂÎ’lo. que EH, EF P E funt a ex que fequitur FH’
g.ii.dcf.n.efl.e(fl,&GHicâ,-&AB en. Q.E.D.

PROP. LXXX. THEOR.

A C Apotamac AB vnaï-B tanlum congruit rafla -
, - lima BC potentia fila»:

l commeiyuraôili: exiflem loti AC.
,, 74. .9. Si negas: congruat alia BD, ira vt”AD,DB

fin: p 6. Et quia ADq --l- DBq 2 2 AD X
.9. 7. a. DB-l-9ABq,ACq-I-CBq:2ACX ou

. -I-ABq:erit ADq 4- DBq - ( ACq-FCBq)
: 2 ADX DE --- 2 AC X CB. Sed quia

h kan-1°. etiam AC, CB fun: n p e, sa hinc t. ADq 4-
DBq - (ACq -l- CBq) p: erit ô; 2 AD X

1 DB
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DE --- 2 AC X CB p. E. A *, quia AD x. 27. l0.
x DB a. AC x CB media A mm. neume.

PROP. LXXXI. THEOR.
Malin: apotomae primae AB ana tantum can- Fig. grog.

gruit rafla [inca media BG,-patentiafilum com- LX X-
menfiiralili: tarifiera tari AC, Cf cum tata ra.
tionale continenr.

Si negas: fit AB etiam mediae AD apeuro-
me prima. Ergo emnt P AD, DE mediae E, F, a", I
62 AD X DB p. Erit autem Vt antea ADq
-I-DBq - (ACq 4- CBq)-: n ADXDB ,
-- 2 AC X CB. Et quia ADq-I- DBq me- 91’” ’5’;

dium V eft, nec non ACq -l- CBq à ; ratio- n°3131154,
nalia autem funt 2 ADXDB &° 2 ACXCB: ’- MP-
medium fuperat medium rationali’. Q.E. A6. "’Èh’37i’°’

g. 27. la.

PROP.’ LXXXII. THEOR.
Mediaè apotoma:

m1) ficundae A B vna
’EH " tantum caugruit r:-
’ - ’ fia lima media BC.

potentia filum tom-
menfiirabili: milieu:

’ L G 1 tari AC, 3mm tout
medium continem.

Si negas: fit AB etiam aporome femm’da
mediae AD, id cit, fin: T AD, DB mediae 6, fi 75. 1°»
6: mediuçn continentes. Ad P EF applicetut
Rgl. EFG z ACq --l-- CBq, à: auferatur Rgl. 1,,
HLGl: 2 ACX ÇB , vel 15L: ’rABq. il 7.2.
Ad eandem EF applicetur quoque Rglv. EFI

T :ADq
ï
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A B" C D :ADq-i-DBqEI--e--o--c
7. 7’. 2.

a eritHI :1 2AD
u. hyp. 8c En X DB, Et quia’ ’42 1°. V AC, CB mediae 6 ’
4 16 m a: funt: erit ACq 4-l . ° . CBq mediump- 6:«www F L . G 1 ergo EG mediurn
x. :3. in. erit, ô: FG P 76. Rurfus quia AC X CB, ô:

hinc etiam HG, medium eft: erit LG px. Sed
omnino: quia AC 6 CB: erit 4’ ACq -i--Î8q - non z a
a ACXCB, id efi,EG nonïHG; &obid

a]; fifi FG non z v LG. Quare po, LG funt p e.
q a. 7;. je. q Proinde* FL eif apotome reâae FG. Simi-

W lite]; autem demonflrabimus, eiïe ô: FL apoo
19- 8°: 1°: tomen refiae FI. Q; E. A18.

PROP. LXXXIII. THEOR.
B C Minori AB ont: tan-

A--I*’-î’-”-’D tum cangruit rafla li-
ma BC, potentia innommeigfiiraôili: exiliez: ta-
ri AC, Cf cum tata faim: campofitum guidai):
(x ipfizrum guadrati: ACq -i- CBq rational: ,
quad autem i1 [lib ipfi: contiuetur 2 AC X CB
radium.

7. 77- Io .. . Si negas: congruat BD. Ergo V AD æ
DB, à: ADq -ir DBq P, 5:2 AD X DB ine-

l 3’ 7° 9’ dium erit. Et quia ADq --i- DBq L: 8 2AD

.- .. XDB-FABq, &ACq-l- CBq :2 AC X,
CB -I- ABq: erit ADq -i- DBq .- (ACq-l-
CBq).:-2 AD X DB --- 2 AC X CB. Ergo

.’.fch.27.l°;’ mediumz AD X fuperabit medium 2AC
a. 27. n. x CB rationali a Q. E. A ë.

CPROR

7xsa:

j ,
z
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PROP. LXXXIV. THEOR.

El AB, quae cum rationali medium tatumfiz- F; . "op.
ait, 0M tanna»: magnait rafla lima BC poten- 510(qu
tia incommenfiiraôili: milieu: toti AC , 63’ cum

tata fuient campofitum quidem ex qua- .
drazi: ACq -I- CBq "radium, quad autem bi:
[546 continztur 2 AC X CB ratinait;

Si negas: congruat quoque BD. Ergo’Iq. 73. Io.
ADq-i-DBq medium , ô: 2 AD X DE p erit.
Et quia vc antea ADq-i- DBq --( ACq 4--
CBq) : 2 ADX DB -- 2 AC X CB :99-fchz7ao. A
p: medium ADq -i- DBq fuperabit mediuni
ACq -i-- CBq rationali. E. Al. h . l. 37- 1°.

PROP. LXXXV. THEOR.

Ei AB, quae cum media media»: fatum fus Fig. prop.
rit, 2m21 tamum tanguait relia lima BC, parmi Mimi
tin incommfuraôilù ne ijlmr mi AC , Cf ami
tata facim: aompofitum quidem ex ipfarum qua-
drati: ACq -i- CBq "radium, quad autan: bi:
fiai cohtinetur 2 ACXCB medium, 3’ ad-
tu: incommtnfiarabila compojîta ix quadrum-

affurant. . ï *’
Si negas: congrùat etiam BD, ira vt AD

Œ DB, à: medium 2 AD X DB non: media
ADq -l- DBq. Pian: eadem quae in propo-
fitione LXXXII; ô: fimili ratione, ac ibi, de-
monftrabitur, eandem FL cire apotomen dua- .
mm FG, FI. E. A’. I 4 a. 80. la.

fox T 2 . DÉFI-
i
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DEFINITIONES TERTIAE.
l. Expofita rationaii à: apotoma’, fi qui-a

dem rota plus point, quam congruens, quae
:drato reâae lineae fibi commenfurabilis lon-
gitudine; fitque tata expofitae rationali lon-
gitudine commenfurabilis: vocetur apotome

prima. w A2. sivero congruens fit longitudine coma
I menfurabilis expofitae rationali; 8: rota plus
point, quam congruens, quadrato reëtae 1i-
neae fibi commenfurabilis longitudine: Vo-
cet’ur apotame ficunda. V

3. Quod fi neutra fi; longimdine commen-
furabilis eàpofitae rationali; a: rota plus poil
fit, quam congruens, quadrato reâae lineae
fibi cammenfurabilis longitudine: dicatur

. apurerai tertio. q A a
4. Rurfusafi tota plus poflît, quam congru-

ens, quadrato reëiae lineae fibi inCOmmenfuo
rabilis longitudine: .fi quidem rota fit longi-
tudine commenfurabilis expofitae rationali,
vocçtur ajoutant: quarra,- . . .
l 5. Si vero congruens , vaccin: apeura:

quinta ; -* . « -6. Quod fi neutra, dicatur apotome fixtu.

PR OP. LXXXVI. PROBL.
î Inuenire primant agonale».

A 16. B 9. Expofitae rationali C

A. cor. l. - .» .. C - fiat E DE. Capiantur Al . . .fin 301° D-......... F duo numeri A, Bqua-
E drati, ira v: A-B non

u. cor.6.io. Cm fitquadratus, ô: fiatP A:
A--.B
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AD
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LIBER X. go;
A---- B ;DFq: FEq. Dico DE efl’e apotog

men pnmam. .. Nam quia DE: C: erit DF P. Et quia
DFq ad EFq rationem numeri ad numerum ,
[cd non quadrati ad quadratum. haber: erit’w- conne.
ELFE DF;ôz ergo arum EF,!)FP E, &DE
apotome 5. erit. Sir, autem G z J ( DFq ... E. 74. n.
FEq). rom quia A: A--- B : DFq: EFq, v
erit conuercendo A :oB :: DFq : Gq a ôz 0b
1d° G .2 if (Dlîq ---FEq) E DF. Ergo BEL ïu .
en; apocome prima"... Q. E. F. . ’5’". ’

PROP. LXXXVII. PROBL. A"
[nantira [viandant apatomcnp » -

. Expofitae P C-fit (EF, &exponantur un»? k???
’meri A. B. quadrati, ira vt A B .non fit
quadratus1 à; fia: A -:- B: A::EFq z. FDq.
Exit DE apotome focunda. Ë A A
0 Nain, quia EF z C, Eric EF me: vt an-

tea oflendemus, DE apotomen ’efTe, atque yl

(DFq- FEq) EDF. Quare.patet DE elle.

l e I . f: 3. Clef.apotomen feeundam Q. E. F. 1 h un.
PROP.»LXXXVIII. PROBL. »

Inucnira tarifiai apotonien. l
Z A 16. B i2. Exponantur p D. a: ne; »

A ,C 8. I numeri A, B, C non haben;
l tes inter fe’rationem qua-

Ém drati ad quadratum ;l A ve-
H A ro ad A ---B habeat talem

rationem. Fiat C: A z: "
Dq’: ECq, ô: A: B :EGq : CFq. EF erit -»

apotome tertia. . z. -T 3 Nam
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c. 6. le. A 16. B 12. Nam quia EGq z f Dq:
I C 8. erit EG p. Hinc, quia GF

r. cor. 11.10. D 6’? EG , emm- EG, GFpE,
v’ 7* ’°’ E "-f-*---G ô: EF erit ” apotome. De-

’ inde quia ex aequo C: B. ’H i - :Dq: GFq, non erit CF
.0 9. la z D0. Similiter quia C : A 2 Dq : ECq,

. - nec EG z D. Sir autem quEGq-GFq.
Et quia conuertendo A: A-BzEGq: Hq ,
erit H id efi V (ECq - GFq) z 4’ EG. Ex

x. q. M: quibus omnibus fequitur EF elfe apotomen
un. ’ A quartam 76. Q. E. F.

PROP. LXXXIX. PROBL.
[nantira quartant apotomen.
A .6. ’ B 10. Exponantur duo nu-

a c------ meriA, B, tales vt A
D F. -i-B ad neutrum ratio-. - E nem quadrati ad" qua-

G dramm habeat. Ex»1 pofitae PC fiat Z DE ô: A -l- B: B z DFq:

, FEq: erit DE quaefita. -a. un... Quia enim DF p «P efl: erit, a: FE pu; a:
whig. à: 0b id DF, FE érunt p 6’. Erin: ergo DE!s
,l un. n: 1°: apotome., Sir Gq :: DFq-FEq. Et quia
p. 74. la. éü-conuertendo AA-i- B: A:DFq: Gq: erit
g” 9’ ’°’ G id cil V(DFq---FEq) non Z7-DF. Er-

. 4. def. a . 8 -un. go DE erit apotome quarta. Q. E. F.
A PROP. XC. PROBL.

Fig, mon i i Immire quintam apatomm. g
in Exponatur duonumeri A, B, ira vt A-I-B

’ ad neutrum habeat ratioxiem quadrati ad qua-

. d n (1mm.
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dramm. Expofitae p C fiat z EF, & B: A-l- ’
B z FEq: FDq. Erit DE quaefita. f

nia enim, vt in pmecedente, patet DE
’apotomen eflè, ô: J (DFq --- FEq) non z
DF; EF .autem E P C faâa efl: erit DE apo-

tome quinta’. Q. E. F. u.5.def.tert.
PROP. X’CI. PROBL.

bannira fime apatomen. 
Exponantur»? D, a: tres numeri A,B, C, ta-

les v: nec intef fa rationem numeri quadrati
ad quadratum habeant, nec A ad A-B eam
habeat rationem; a: fiat C: A: Dq: ECq,
ô: v: A: B : EGq: CFq: erit EF quaefita..
A 12. B 5. C 10. Oflendetur enim, vt
. D-,--- in prop. 88. EF aploto-
E*---î:F-ËG men, ô: nec EG nec GF

1-1.... ipfi D z efl’e. Sit au-
tem H z V (ECq --

GFq ). Acqui quum fit A: B : EGq: GFq,
à: ergo conuertendo A: A--B :EGq :Hq:  
patet etiam,7non ê efl’e H id efi v’ (ECq --1 a. 9. n. .
GFq) z EG. Ergo EF erit ” apotome fexta. q.6.def.tert.

A Scholium.A D C B r Sed 8c expedîtîus fex diftaa
A P-W C - mm linearum inuentionem
ofiendere lxcet. Si enim oporteat inuenîre prî- I f
hum apotomen: exponatur 3’ ex binis nominibus 9. 49. le.

A prima AB, cuius mains nom-en fit AC, 8c fiat CD
:CB. Ergo’ AC, CB hoc en: AC, CD (ont P 69 h .1- def- feta.
8c V (ACq-CDq) z AC, 8c AC expofitae ratio-
nali Z éIî; 8c igltur’ AD et! apotome prima. fibdefiteflr

, . T 4 . . militer
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militer 8c reliéuas apotomas inueniemus . cas quae
fun: ex binis, nominibus eiusdem -ord.inis expo.-
mentes.

PROP. XCIII. THEOR. *
Si [fatium AB contineaturfiab rationali AC

à” apatama prima AD : refit: 1mm [parfum AB

potard apennin ejl.

a. 74. 1o. D - h Si: ipfi AD convgruens
w 1- M- A EF G DG. ErgoàAG, GD
"mi .fumpe, &AGzP pAC, &V (AGq-GDq)

SAC. Ad AG appli-
C BNHI K cetuthg.:àDGq..-;
L P DBq deficiens figura

quadrata. Secet hoc
L S Yf X 0 ipfam AH in partes AF,Ç’- ’8- m J FG. Ergo AF: v FG,
z. 16. le. V achidAGz’itamAF

, i R i T M- quam’FG. Quare tani
u. u. Io. AF quam FG z ’ AC erit P", à ergo AI, FK
m 6° «f- 6. p erunt 9. Deinde quia DE : 1 EG: erunt
” ’°’ "i DE, EG z DG; Sed DG p non (F AC: er-

l go DE, EG, AC emnt p E, ô: ergo DH, EK
t MHz-1°. media’. Fiat quadratum LM : AI. à: au-

feratur quadramm NO z F K, conimunem cum
toto angulum LPM habens. A Eruntergo LM!

’- 35. 5- NO circa eandem’ diametrum RQP. Defcri-
"Jim-.44. pta ergo..reliqua figura,ent à: 8T quadratum f,
4,. 1em,.g..Ô,-Iam, qula 9 AF X FG z: BDq z ECq, en: -
x- 17- 6o AF:EG:?6 EG: FG, 61 0b id-E-.’-AI, EK, FK.
*’l:m5’d°î Sed funt quoqueq’ LM,MN,NO. Quare

- - MN
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MN (r. L0) : EK : DH, ’ôz proinde DJÇ
r. gnom. VXY-l- N0. Sed AK z LM -’l-
NO. Ergo AB :4ST É. LNq. Denique .
quia AI, FK p funt: erunt 5c, quae illa poll
funt,’ LP, PN p a. Sed quia L0,: EK m’e- mffhèn-ëf;

, dium non z " NO, ô: propterea LP non z * ü le. w.
PN : erunt LP, PN P 6a 5C ergo LN id efir’yÏ

AB apotome erit; Q. E. D. . . .
PROP. XCIII. THEOR.

Sifpan’um AB contincatur fié rationali AC Fig. Emp-

Cf zips-toma ficunda AD: rafla lima [Parfum La
AB poum media cf! apotomz: prima. 4

Sic enim ipfi AD congruens DG. Ergo fig. a. dei.
AG, en mm p e, &DG eüEAC, a: V(AGq tert-
.-GDq)z AG,& AG non: AC.’ Iam fa- r »
titis iisdem, quae in propofitione praeceden- ’
te: erit tam AF quam F G z AG, fed non 27’ 7’;’*’ w’  

AC, 6c proinde AF, AC erunt p E, item FG, i
AC; ô: igitur8 AI, FK, ô: ils aequalia LM, n°1131. 1°.

N0 media erunt, ô: LP,PN mediae. E: quia
AF: FG z AI; FK z LM: NO,-AF vero z
FG’: erunt PL, PN medîae 65. Denique ° "3; ’°’
quum 0b EG z DG: p AC, fi: EK p; a, v: du? n *°i

antea, demonftretur L0: 13K: patet,LP,PN
rationale continere. V Quare LN id èfl J AB
erit médiae apotome prima n. Q. E. D.

PROP. XCIV. THEOR.
Sifizaflum AB cantineatur jùb rationali AC V

ü tapotant: renia AD: rafla linga [fafinm- [10- V, . .

un: madiae efl apotome ficunda. 4 A

T 5 " Nam

a. 75- in.
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A D EFG Nam primovtinprae-
o A cedente propofitione o-o

fiendetur, LP, PN . eflë
medias e. Deinde quia

. A DG p efl non (SAC,EG
agir? C B NH 1 K vexa z ’ DG; arum BG,
.. confit. L P AC p e, a; EK’ medium
*kh”*"’ Yfi X erit, a: igitur.’ quoque

A 5 O L0. Quare quum LP,
V PN medium contineant:

erit LN id ei’c V AB me-

h 76- 1°; R T A M diae aporome fecundar A.Q. E. D.

PROP. XCV. THEOR.
. v A Si hm AB contincatur a6 ratiomli AC.

Filières” Cf 4114.5555 quarta AD: "à; lima [pariant

A8 poum minor
a. 4. dei - Sit enim DG congruens ipfiïADaôz emntP

nm AG, GD p 6 , eritque AG E AC, [cd DG non
z AC, nec V(AGq - CDq) z AG. Con-
firuantur eadem quae in praecedentibus: ô:

ë’patet .AK ’ eflè t5fl DK vero medium ï, ô:
.1 .9. la. AF non 2° FG, a: ergo AI non gr FK. bec!
r. Io. 1° e AK :LPq-l-PNq, &i-DKzEK:b mm” L0 :LPXPN, a: AI: LPq, a: FK:

V PNq. Quare LP æ PN, a: LPq -l- PNq e13:
p, 2 LP X PN autem medium; ô: proinde’
LN id efl J AB miner. E. D.

, PROP. XCVI. THEOR.
FÎËECPS’P. 385 finnium AB tontinèatuf [id rationali AC

apennin quinte AD: affaiblie [immun

A3
c. .77. le.
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A8 poum a]! que: mm rationali medium tu.
tu»: :ficit.

, Sit enim DG congruens ipfi AD; 6: erum’:
’AG, GD P 6,7 eritque GD z AC, fed AG 1’- îi 595

non z AC, a; V ( AGq -- CDq) non z AG. m
Conflruâis iisdem, quae antea, eodem modo
ofœndetur, DK vel EK eITe P , AK veto me-

’ dium, ô: AI non Z FK. Quare erit LP æl
PN, ô: LPq-lîPNq medium, 2 LPXPN
vero p; ôz ob id LN id efl «A8 quae 9 cum u, 73.. u;
rationali medium totum efiicit. Q. E. D.

PROP. XCVII. THEOR.

I Sijjatium AB continentur [:26 rationali AC F. A
U apotomafixta AD: rafla lima fiatium AB
Pote»: cf! que cum media media»: totum (fiait.

Sir iterum ipfi AD congruens DG: «S: erunt

"AG, GD 96, ô: J (AG-GDq)nonzv,5,aef.
AG, ô: nec AG nec GD z AC. Conflruflis un.
iisdem , quae antea, fimiliter demonf’rrabimus
tam LPq-l-PNq, quam 2 LP X PN efl’e me;
dium 8a LPæ PN. Sed praeterea, quia AG
non Z EG, à: ergo AK’ non a EK: erit’LPq o. le. le.

-i--.PNq non E 2 LPX PN. Ergo LN id efl:
V AB ei’c ea quae cum medio medium totum A
eflîcitx. Q. E. D. " 1* 79. ’°*

PRO P.
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PROP. XCVIII. THÉ OR.
A ’ B G «admirant a chima:
CMFTK M AÉQZd ratinai»: CD

applicatum latitudinem
CF fdôit apotomm Priï
miam.

4 a . Sir enim BG ipfi AB
D E- O HL congruens. EfgoAG,

. GB finit? p e. Fiat
Rgl. CH z ACq, ô; Rgl. KD: BGq. Er-r

"i 7i a go, quia CE .7.- ABq, erit FL: " 2 AG X
GB. Bifeca FM in N, ô: duc NO parallelam
ad CD; ac erit FO:NL:AGXGB.

flâné? Iam quia DM z ACq 4-- GBq cit P *, erit
a. 21.10. CM Ftp: CD. Et quia FL :: 2 AG X GBV
7-lch-2NÔ- medium 7 efi, erit, FM f) non z CD 3. Porto
Î 3.16 quia AGq -i- CBq non Si 2 AG XGB,ideo-
a. Io. .o. i que CL non z FL: erit FM non si CM, &-

groinde FM, CM enim [7 G, ac .ÇF apotome
4- lundi-W. erit. Praeterea quum 1th ë’CflnNLÆLn.

"iideoque CK, NM, KM: erit CK X KM
à NMq r: à FMq. Sed, quia CH Z KL,
efi a: CK z KM à. Quare .f (CMq-MFq)

ï m i°* E CM9. Ergo CF eft apotome prima. Q.
E. D.

4:. 74.. n. ’

PROP. Xçlx. THEOR. .
andratum maline «gomma: rima: AB ad. i

Fig: prop. . I I l l vXCVIII. l rananalem CD applicatum lantadmemfimt CF
apotpmen ficundam.

n 753 ne. Sic iterum BG congrucns ipfi ABN 8c 6mn:
AG, GB mediae E, ô: AG X GB P. Ergb

, faflis
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nous quae in propofi praec. emnt CH, KL,
CL media , fed NL, FL p; ideoque CM erit p t
non î CD’*, FM autem A p z CD. Reliqua x. 2;. 1o.
nom vt fupra ofiendentur. ’Ergo CF eli Na ’°*
.Qotome fecnnda. E. D.

mon C. THEOR.
’ glucinium mediae fitundae apatomae AB ,

and ratimulem CD applicatum latitudinem CF FËèÏÆE’

fait aprrtomen reniant. V
Faé’tis iisdem, quae antea; quoniamfi AG, p, 75. w,

GB mediae e funt, ô: AG X GB medium efl’,
arum CL ô: FL media, ideoque erit tam CM,
quam FM p non z CD, ô: erunt CM, FM p6.
Oflenfis ergo reliquis,quae in praecedentibus,
patebit, CF effe apotomen tertiam. Q. E. D.

PROP. CI. THEOR.
- Qçadratum minorir AB ad nationale»: CD F; .prop
application: latitudinem CF finit apatomenquar. ovni. -

in»). n,Iisdem Conf’cmâis: quia ’ AG es GB, a;

’AGq 4-. GBq P, 56 AG X GB medium, eo-
dem modo, quo in prop. 93. pater, erre CM
g CD, ô: CF apotomen, a: CK X KM :41
FMq, fed, 0b AG Œ GB, CK non :iKM,
ideoqueà V (CMq--MFq) non (CM. En.
go CF cit apotome quarta. E. D. .

mon .CIIÇ THEOR.
Œadmtùm eiur AB, que tu»: rationali

v. 77. to.

E. 19. a».

o indium taud» finit, qd remuait»: CD ap-
pliant»:



                                                                     

a. 7s. 1°.

Fig. prop.
Cil.

I r. 79. no.

A ç. 33. in.

c. 74.. le.

.7. I.» s-

0. 1°. 1°.

C a

.302 EVCLIDI’S ÉLÉMENT.

. flic-arum latitudimm CF finit «pomme» quia-

171m. .A A B G Conftruétis iisdem;
(3’ "’F’NiKM quia’AG,ŒGB,&

ACq 4- GBq medium,
ô: AG X GB P, ea--
dem ratione ac antea

- oflendetur, eflë CM p
D E O HL nonZCDJedFMpz

CD, a: CF apotomen
quintam. E. D.

PROP. CIII. THEOR.
galbanum du: AB, quae. cum media medi-

um tatum (finit, ad rationalm CD application
latitudùwm CF fait apennin: fixai». à

Confiruâis enim iisdem; quia’AGŒ GB,
&AGq -l- CBq, ACX GB media, à: AG
X GB non z AGq -l- GBq: pace: v’t ancea ,
CM, FM? efl’e p non z CD, acque, reliquis
fimiliter vt antea ofienfis, CF cire apotomen
l’extam. v E. D.

PROP. CIV. THEOR. *
- Reèïa lima AB, apotomu CF longitudine coin»

manfizrabilir, Ü" apotomc eji, nique ordim

«idem. i,A E B Sic enim ipfi CF congru-
H . ensFD: ergo’CD,DFpE.

.....-,.’.... Fiat 5331:0 ::: AE: CF.
C F D Erit ergo’AB:CD::.EB:
FD z AEq:.CF;A à proinde AB z CD ", a;

’53

"-ç-n-s



                                                                     

LIBER X. *’ 303 a
- en z FD. Quare AB, sa arum: p9, 6:, quia Men. 12.10. i
CD e DF, emnt AB, BE p e x, ideoque AE x- 1- ici--
apotome erit”. Secundo quia AB: CD z loi 1°.
.EB: FD, ô: permutando AB: EB:CD: PDF: .
fi V ( CDq- DFq) î vel non E CD, erifli’ù I!- 1°-
ôz V (ABq --BEq) ï vel non (AB. Etfi
CD ï vel non: expofitae rationali , erit" 6c AB ” ’3’ "Fm’

î ver non z eidem; nec non, fi DF z vel non
z p expofitae, erit" BE z vel non z eidem. ri
Ergo cuius ordinis apotome cit CF, eiusdem
efl: ” quoque apotome AB. E. D. ” «à œuf

PROP. cv. THEOR.
Reëîa lima AB, media: apennin CF tam- mg, p.09,

mergficrabili: , a" ipfi media: apotome (Il, arque C!V.
cardia: «dem.

Faétis iisdem quae in praecedenre, quia la CD, p, 75. 75. m

DF fun: mediae e, fimiliter demonflrabitur, A .
AB z CD, ô: AB, BE elfe medias 6 7. Ergo 7. 24. Io. 3:
AE cit mediaefi apotome. Deinde quia CDq: l-khnw-Im

CD X DF :-8 CD: DF-ZAB: BEzsAqu. l. 6.
AB X BE, ô: ergo permutando CDq: ABq
z CDXDF:AB XBE: erit ’ CD X DF («10.19.
AB X BE; Quare fi CDXDF cit p vcl me-
dium, enté a: ABXBE p velmedium. Hinoêèfçhfçg-

patet le erre AE mediae apotomen eiusdcm ox- . 4"! .
dinis, cuius efl CRI E. D.

PROP. CVI. THEOR.
. 12:54 lima AE, minori CF cmmmfitrdi-
lit, Cf miner :11. .

Pian:
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A , E B A Fiant eadem, quae prius: de
3- 77- à: ’-’-’--*- quia CD, DE æ", erunt a; 9’
i Io: ------’---4--- AB, BE Œ. Et quoniam CD:

C I F D DF:AB:BE,ideoque CDq:
a. a2. a. DquiAquBEqJSzcomponendo ac permu--

tando CDq-i-DFq : ABq-l-BEq :DFq: BEq;
DF autem z BE; erit CDq-FDFq z ABq-l-

» .BEq. Quare, quum CDq -l- DFq fit p a
s.ièh.m.xo. erit ô: ABq -l- BEq 9’. Denique quia vt in

praec. patet, efTe CD X DF z AB X BE, 6:
CD X DF medium ” eli: eft à: ABXBE me-

*’°°”°4J°’ diuin A. Ergo AE minot" ei’c. Q. E. D.

Alitar. q ’ a
C F . G i mînori A z B. Di-

x B mmorem die» v
I a Ad expofitam rationa-

. lem CD applicetur Rg1.,C
A B E z Aq. Eric itaque F

D E H .w CF apotome quarta. Fiat
Rgl. PH z Bq. Igitur, quia A t B, erit CE

no, m, z v FH, a. CF si FG. Hinc FG erit o apo-
s. ne. Io. tome quarta, sa V PH :8 erit 7 .minor. Q.
0. 104.10. E. D.

p. un. to.

r. 95. in. .PR OP. CVII. THEOR.
A FE B Reéïa lima AE comme»
fifi”! ’ firabili: ai CF, quae cum ra-

1---s rionali m’adium tûtllm (fiait,
C F D (5 gala cum ralinnali media»:
imam aficiam n i

Conftruéiis iisdem quae antea,«-’fimiiiter de-

monflrabitur A8: RE :: CD: DE «ABq ’4-
BEq
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BEq z CDq-F DFq, a; AB X BE et CD X’
DF. lame CDq 4- DFq en medium, oz CD 5; gréa
X DF p, a CD Œ DF. Ergo A3 æ ’ BE, l0. le.
ôz ABq 4-. BEq-eft’ medium , a: ABX me pv 5&3:
ideoque AE cit cum rationali medium tomm ’

eflicions e. Q. E. D. "
a 1 w Alitür. .Faâis iisdem, quae in demonftratione a1-

tera praecedentis , erit CF apotome 9 quinta, Q, m. la.
îdeoquex ô: FG. Hinc, 0b FE P, erit VFH 20.104. "a
z B cum rationali medium totum efficiens "4”. q” 96’ "T ,
Q. E. D.

PROP. CVIII. THEOR.
Raêîa lima AE,commaafiai-aôili; ai CF, qua: Fig. "à.

cum media "radium tatum (fait, 65” ipfi cum .cvn.
’ media madzum totum afiaiam .

Conflruâis iisdem quae fupra , erit iterum
AB : EB z: CD : DF, a: ABq4- BEq i CDq
4- DFq, a: AB x BE z CD x DF, Iam’W- 79. n-
CD æ DF, 5: CDq --l-- DFq medium, ô: CD ’
X DF médium, oz CD X DF non ï CDq
4- DFq. Ergo A866 BE a, a: tam ABq 4- -- 3- fch» a
BEq quam A13 x BE modiumfi, a: ABq a-plffgjîjm
BEq non :7 ABXBE, ideoque AE cit" cum 1. Iç. ne.
medio medium tornm efficiens. E. D.

PROP. CIX. «THEOR.
Madio BD de rationali BC datrac’lo, un?»

o lima, aima raliquum (nanan. EC 1:02:11, on:
ex dua a: irrationalibm fit, val agraina, val

miner. - -v ’ En;
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3. 2.1. in.
a. 23. 10.
a. 7g. no.

q. 92. le.

9. 95. le.

Fig. i prop.
puce.

a. 9;. Io.

in 96. 1°.

Fig. prop.
. CIX.

F K H B- «a Expofira enim p FG,
fiat Rgl. GH z BG, 6c
Rgl. GK:BD. Ergo
LH:EC, ü CH P,

, I l ô: GK medium. Quare
a L A D C seritFH p: FG, &FK

. f)fi non z FG , ideoqueFH, FK p e, ac 0b id KH aporome ê, sa ipfi
congruens FK. Iam fi fit V (FHq --- FKq)
z FH, erit KH apotome prima, à: a V HL:
V EC apo’tome. Si non fit V (FHq-FKq)
z FH , erit KH apotome quarta, ideoque9 V
EC miner. E. D.

PR’OP. CX. THEOR.
Rationali BD da madio BC dnraêîa, aliaa

du: irrationala: fiant, val madiaa apotoma pri-
ma , val cum rationali madium totam affiniez".

Confiruétis iisdem, quae prius, erit PH P
non z FG, ôz FK p z FG. Erunt ergo ire-
rum FH, FKp e, à; KI-I aporome erit, ipfi-
que congruensFK. Iam fi fuerit V ( FHq--.
i’Kq) g FH: erit KH apotome fecunda, ô: V

« LH id efi: V EC mediae ’ aporome prima. Si

fuerit V (FHq-FKq) non z PH: erit KH
apotome, quinta, &z ergo V EC erit * cum ira-
tionali medium totum efficiens. E. D.

PROP. CXI. THEOR.
t Malin BD de madio BC datraéîa , quadfi:

incomman «habile tari, raliquaa dame irrationa-
la: fiant, val madiaa apotomafiatmda , val au»:
media media": 10mm afll’ciam. o

- Quia



                                                                     

in

râpa-

. ac GE apotomex erit. Sed eût quoque GE P.

x LIBER x. , 30:7
Quia enim GH non z FL, erit PH non z

FK. QUare FH, FK emnt P E, 6: ergo erit
EH apotome, à: ipfi congruens KF. Nunc
fi V(FHq--FKq) Z FH: quia FH,FK non Z
a FG, erit KH apotome renia, ô: hinc V LH a. :3. 10’.
id ef’c V EC mediaeF apotome fecunda. SiV F. 94’ "a

(FHq-FKq) non Z FH: erit KH apotome
fexta, ideoque EC cum medio medium to-
tum efliciens’. E. D. ” 97’ l”

PROP. CXII. THEOR.
Apotoma AB mm all aadam quae ax binât no-

minibus I g -Si ne s: ex onatur
D lib-TE]: CD, si; Rgl.PCE z:

a [.3 Bq. Ergo DE eriti apo- F 98’ m
tome prima. Sic ipfi con-
gruens EF. Er o DF,FEo p e ne. DF z ËD. Sed ” aff- I

quia AB etiam ponitur ex binis nominibusnr. 61. 1o.
erit DE ex binis nominibus” prima. Sir eius Nrdefvfec’
mains nomen DG. Ergoe DG,GE p emmy: 25;, 12’, a,

z CD. Hinc erit r DF z DG, 6c ergo ” FG a. (ch-12.10.
z DF, 81 FG P". Verum-quia DF non ZFE,
erit FG non 0 g FE, ô: hinc erunt FG,FEPË’ i:-

Q. E. A.
Corollarium.

Apatomae, 8c quae ipfam confequuntur, (prop.
7s. 76. 77. 78. 79)-irrationales, neque mediae ne-
que inter Te eaedem funt. Quadratum enim, quad ’
a media fit, ad rationalem applicatum, latitudinaux
facit rationalem. Quod autem ab apotoma fit, ad

I i V a ratio-
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1* :ratîonaiem applicatum , latitudinem facit apop-

men primam; quad fit a mediae apotome prima,
apotomen feeundam; 8c fic deinceps (prop. loo.
loi. Ion. un). Quoniam igitur di&ae latitudines
diffemnt mm a prima cum inter fefe; a prima qui-
dem, ’quod illa rationalis fit, inter Te veto , quad
ordine non fint eaedem: manifeiium efi, 84 ipfas
hafce irrarionales inter fe diiïerentes elfe.

Et quoniam oflenfum en, apotomen non eîiè
eandem, quae ex binis nominibus; 8c quadrata
quidem apotomae 8: earum , quae fequunrur apo-
’tomen , ad rationalem applicata, iatitudines fiacre
apotomas; qua’drata vero eius, quae ex binis no-
minibus efi, 8c banc fequentium , ad rationalem
applicata facere latitudines, quae ex binis nomi-
nibus (prop. 6l. 6:. - - 66.); ergo re&ae iinene
quae fequuntur apotomen , 8: quae fequuntur earn
quae ex binis nominibus el’r, inter Te diuerfie erunr,
ita v: omnes irrationales fin: numero tredecim.
l. Madia. a. Que ex binis nominibus. 3. 25m:
ex binât madii: prima. 4. 21m: ex binis madii: fi-
caæda. 5. Maior. 6. Rational: a: madium pour".
7. Bina media panna. 8. Apotoma. 9. Malin:

. apatoma prima. no. Mediaa apotoma ficunda. Il. M-
nor. n. Cam rationali indium tout»: fichas.

:13. Cam media media»: tout»: fichas.

I PROP. CXIII. THEOR.
C v----------4A gindratum ra-
r----t-I-’--1 B tionalia A, ad aam
F--------*---!--4 aa ex Mai: no-H r-ïê-Ë-i 51...»... ne appli-

tatam, latimdinam
E-F fait maman , mina nomina raniman-

a fiarabih’a fiant nominiôm CD, DB eiur, quae
allax fini: nominilim, 59’ in cadam raflant;
(9’ adbua apotoma EF, qua: fit, eandem babas,

I ordinant,
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lE. D.

LIBER X. Ï je,
&Æm, quem :4 BC qua: a]! ex ôinünomi.

niâur. l ” l
Sir enim etiam BD X,G : Aq. h Ergo 4116,;  

BC; DB : G: EF, ideoque G   EF. Plat
EH : G. Quare CB:,BDzHE: EF, ô: di-
uidendo CD: DB :HF: FE. Fiat HF: FE
z FK: KE. Eft ergo HK: KF z " FK: KE a. n. s.
z HF: FE z: CD : DE. Iam quia CDq E u’ 37’ "’

a. a. cor.DBq, dt &HKq z KFq. Et quoniamflHKq: 2., 6,  -
KFq :  HK: KE, erit HK z KE, ideoque a: ’ a"
7 HE z EK. E: quia BD x HE :: Aq e11 7. ne. ne; I
P, nec non BD p": erit &HEpszBD,&3-"- la. ’

t. to. l0.0b id ô: EK p E BD ac FK S CD fi Deinde g .1, [cl]. x
quia cm e DB, erit a: ë FK e KE, a: ergo ne. la.
FK’ KE au": P e: 51” FE erit apotome. Sed "’ 7*: l°’ A.

CD mains cit nomen ipfius CB. Iam fi M (CDq
--DBq) ive! n on z CD, erit ôz J (FKq---
KEq) z vel non z FKE’; à: fi CD fuerit ive! a, ,5. m
non E P expofitae, erit à: FK z Wel non (un. 14» 1°.
eidèm; atque fi DB z vel non z eidem p, erit *
a EK E vel non z eidem. Ei-go FE apog-
me erit, cuius nomina FK, IÏE commenfura-
bilia fun: nominibus CD, DB eius &C. Q.

PROP. CXIV. THEOR.
flddfatum rationali: A, ad apotomm BD

applicatum, Iatitudimm [(1-1 fait mm, une
3x finir nominibm, min: rumina commet: ura-
ôiliafimt apotomae BD nominibu: BC.. CD Ü in -
:mdem ration: ,- Üudbuc que: ex [finir nanti»
721’614: fit KH eandem haber ordine’m, quem fifi

Banpotome.

  Lj- - , l V 3   Nam* lz
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A)----l Nam quia DC r BEL-4C ’congruèn; cf! ipfi
1. 74. me B D , emnt * BC,K Gr----c H CD p e. Fiat ’BC

’ X G z Aq: à:a. 2:. 1o. erit BC X G p, acideo G p A z BG, ac prac-
"-’ m. a terea CB: BD» z KH : G,- ideoque KH n ’

’ ’ G. Ponatur KE:G :ergo KE p z ne, a;
ÇB : BD :- HK : KE, ô: conuertendo igirur

z. Io. a. BC: CD z KH : HE. Fiat KH :HEÏ:5
” I9- 5° HF: F8. Igitur KF:FH z ’KH: HE r.
*’,1;ff;f HF : FE 2 ne ; CD. Hinc KF evr FH, a:
c. 2. cor. KFq: FHq :9 KF : FE, ô: ergo KF Z" FE,
’ Î; . hinc ô: KE z 7 KF, à: KF P Z BC", ô: proinde
,;co,; 163°. etiam PH p z CD 4’. Quum ergo fin: KF ,
1v. u. 19. 8: PH p 6: erit KHZ ex binis nominibus, quae
OTÊËLÏW’ emnt z ipfius BD nominibus BC, CD, a: in

. - 2.10. . .a; 1., w, eadem ramone. Demque pater, fi yl (BCq--
x. 37. ne. CDq) z vel non z BC, cire a n J (Km-
f; 3:53: FHq) z vel non z KF, a: fi ne, CD fuerint z

a; (en. ’ vd non z expozîtae P, fore ô: KF, FH î vel
non z eidem p; ô: ergo" KH efi’e ex binis
nominibus eiusdem ordinis, culas eft apotome
BD. .Q. E. D.

. PROP. cxv. THEOR.
Si fiantium .contineatur fib apotoma AB a”

on CD que ex bini: nominiôm, cuira immine
CE, ED commenjurabilia fimt millibar AF,
FB apotomae AB, 59’ in eodem raflant: na»
lima G jimtium poum efl ratinait).

Expo-
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LIBER x. l m
A B E F Exponanir p H,

C DôzfiatCDXKL:
K. o l M. Hq. Apotoxne er-
l LI l I r0 eû’KL, cqîus no- z. 18. la.

G H Ënna KM, ML Z CE,
ED a: in endem ratione. Efl ergo AF: FB
z. le KM: ML, ô: permutando .AF : KM :9, n. g,
FB: ML, ôz ergo 7 AB: KL :: AF: KM. Et 7- I9. s-
quia 8 CE, ED z ipfis AF, FB, ideoque au AFfj fifi.
si KM: cric AB :5 KL. Hinc quia AE:; 10.10.
KL:ABXCD: KLX CD::qu Hq:
erit ê Gq z Hq, a; 0b id a G p. Q. E. D. 14.6th ne.

PROP. CXVI. THEOR.
A media A infinitae irrationalu fiant ; 6’

"alla alicui antenzientium efl eadcm.
A’"’---"’ Exponatur p Bz à fit Cq

B .7... A X B. Erit ergo 9 immun.
C--- Cq (a, à: ipfa C ca, neque
D vlli haâenus commemora- "
tamm eadem. Nullius enim antecedentium
quadratum ad P applicatum latitudinem facic
mediam. Rurfusnfit Dq : B X C: 6: erit
iterum 9 D (à, nulli tamen antecedentium
eadem; quia nullius earundem quadratum ad
p applicatum talem n facit Iatitudinem’, qua- une: dem.
lis efl: C. Similiter 5: eodem ordine in infi-
nitum protraâo, manifeüum eft, a media in---
finiras irrationales fieri, nulli antecedentium

easdem. E. D. k
V4. ’ PROP.
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PROP. CXVII. THEOR.
B A Prapajitum fit nabi: oflendere.

in quadrati: figuri: diamatmm ’
AC lateri AB incommenfurabi-
lem (Je longitudine. .

Si negas: fit AC i AB. Ergo
: habebit AC ad AB rationem nu?

a. o. G Smeri * ad numerum. u Habeat
5’ ë” 7A ’u quam EF ad G; ôz fin: EF, G

minimi in data ratione. Non ergo vnitas erit
u- 14- s. EF : quia, quum ACGAB, foret vnitas F ma-
i ior quam numerus , fi EF vnitas eflët. Quare

EF numerus fit necefTe efl. Et quia ACq:
flëfigcn ABq": EF’ : G’, 61 ACq 1:: 5 2 ABq: erit
. 4’7- 8’ EF’: 2 G”, 8c ergo EF’ cit ° par,&EF par ’.

a. 6.def. 7. Iam quia EF, G minimi funtin data ratione,&
in ” [me ergo inter fe primi; EF aufem par efl: nequit

’9’ 9A Gpar efl’e; fi enim ira, vtrumque EF, G idem

numerus z metiretur. Ergo Gerit impair. Ve-
rum îpfius EF paris dimidium fit EH: 6l erit

9- a. a. El?a z 94. EH’ : z G’, ideoque GS : ’. z
” 7’ "L L EH’, a: G par. Etat autem idem G a; impar.

. E. A.

. Q Aliter.Si dicas ACSAB: (in: rurfus EF, G numeri
, minimi in ratione AC : AB; ô: erunt eigo EF, G

fi 34. 7. primi inter fe 7. Iam nequit G eiTe vnitas. Nam
quia ACq: ABq :151": G’ 5&ACq:zABq:

A fi G effet mitas, foret El": 2, quod fieri ne-
quit. Sed quia G efl numerus, à: EF’ z z G’:

c. u. 8- G numerus" metietur numerum EF,& ideo EFA
ac Gnon arum primi interfe. Bran: autem 6:
primi inter fe. Q. E. A.

EVCLIa-
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LIBER XI.
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DEFINITIONES.
i. Salidum ait, quod iongitudinem ô: lati-

mdinem ô: craflîtudinem haber.
z. Solidi autem termina: efl: fuperficies.
3. luffa [inca ad planum rafla cit, quando

ad reâas omnes lineas, quae ipfam çontin-
gunt à: in fubieé’to’ piano iacent, reétos anguç

los efficiat.
A 4.. Planum ad Planam "65mn cit, quando
reflue lineae, quae cdmmuni pianorum feëtio-
ni ad reâos angulos &in vno plana ducuntur,
alteri piano ad. anguios reétos fuerint.

5. Refiae lineas ad planum inclinatio cit,
quando afublimi termina reâae iliius lineae
ad planum afin perpendiculari , a punâo faâa

mi terminum lineae, qui efi: in piano, reéta ii-
nea iunâa fuerit, angulus nempe zieutas, qui
iunâa linea à: infiflzente continetur.

6.x Plant’ ad planam inclinatia efi: anguiusi
acutus métis lineis contentas , quae ad refios
anguios ,communi planorum feâioni ad vnumv
îpfius punétum in vttoque planorum (incun-.

tur. ’ .7. Planum ad planum [militer inclinari (li-4
citur atque altcrum ad altarum, quando *di&i”

" I ’ a V 5 incli-
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inciinationum anguii inter fe fuerint aequa-
les.

A 8. Plana parallala funt, quae inter fe non
conuemunt.

9. Similc: figura: filialité. faut, quae fimi-
libus pianis ac multitudine aequaiibus conti-
nentur.

no; deqztale: veto 5)” ftmiler figura: [élida
funt, quae fimiiibus pianis, muititudine fimui
ô; magnitudine aequaiibus, continenrur.

Il. Salidm angulur efi plurium, quam dua-
rum, iinearum, quae fefe contingant, 6: non
in eadem fint fuperficie,’ ad omnes lineas in-
clinatio. flûter. Soiidus anguius efi, qui
pluribus, quam duobus, pianis anguiis, in eo-
dem non incentibus piano, arque ad vnum
punéium conflitutis, comprehenditur.

12. Pyramit eii figura folida pianis compre-
henfa, quae ab vno piano ad vnum punâum

conflituitur. ,13. Prg’fma cit figura foiida planis compre-

henfa, quorum aduerfa duo aequalia a: (imi-
lia parailela funt, reiiqua veto paraiieiogram--

ma. ’ I ’A 14. Spbaera cit figura quidem comprehen-
fa, quum circa manentem diametrum femi-
Acircuius conuertitur, douce in eundem io-
cum, a quo moueti coepefat, rurfus rafli-

tuatur. . v r ’15. .4in veto [fluente gît manens iiia reé’fa

linea, circa quam femicirculuspconuertitur.

16. Cm.
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LIBER XI. ’ 315k
x6. Centra»: autemjizbaorae efi: idem iiiud,

quod 6a femicirculi. .x7. Diana" vero filmera: cit reôia iinea
quaedam pu centrum duéin, ô: ex vtraque.
parte a fphaerae fuperficie terminata.

18. Cana: eii figura quidem compreheni’a,
. quumireéianguii trianguli manente vno latere-

eorum, quae circa refiurn angulum funt, tri-
angulum ipfum conuertitur, donec in eun-;
dem locum, a quo moueri coeperat, rurfus
refiituatur. Verum fi manens refila iinea ae-I
quaiis fuerit reiiquo iateri, quod cit-Ca reflum’

, anguium conuertirur, tout" 011105021130 erit:
fi vero minor, amàfygonim: 6: fi manier, 0.191503

min.
19; Mr autem rani cit manens iiia reâa

linea, circa quam trianguium conuertitur.
20.. Bafi: vero circulas a connexfa reéia H1"

nea defcriptus. i ;21. Cij efi figura comprehenfa, quan-
do reëtanguli putaileiogrammi marnent: vno; U
latere eorum, quae circa reaum anguium font!
paraiieiogrammum ipfum. cannettimr, donec
in eundem locum, a quo, moueri coeperat,

111;qu refiituatur. . x 1
22. Axi: veto qfindri en: manens iiià reéh

iinea, circa quam parailelogrammum conner-

titur. ’2;. Bafi: autem fun: circuii, qui a duobus
ex aduerfo circumàéiis lateribus defcribun-

tut; a24. Si-
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. 24.. Siam" ami 0’ qlindri funt, quorum

ai axes ô: bafium diametriproportionaies funtf
25. Cuba: efl: figura foiida l’ex quadratis

aequalibus contenta. ’
a6; Terraedrum cit figura folida quatuor

trianguiis aequaiibus à: aequiiateris compte,-

henfa. a. 27. 054mm eii figura foiida 0&0 trian-
guiis aequalibus 6: aequilateris compreheniâ.
i 28. Dodecaedrum cit figura fonda , quae

duodecim pentagonis aequalibus, ô: aequiia-
teris à: aequiangulis continetur. .
- 295 Icoficdrum cit figura foiida, quae vi-

ginti triangulis aequalibusôzaequiiateris com«

prehenditur. *A * 3o. Parallekpipodum efi: figura foiida fex
plains. quorum quae ex aduerfo paraiieia funt,
contenta. ( a
h *3(. Salida figura in [511214 figura dicitur

infiribi, quando omnes anguii figurae infcri-
me confiituuntur vei in angulis , vei in late-

flbus,vei denique in planis figurae, cui in-
fcribitur. I
ï *;z. Solida figura filidao figurai.- viciflîm

circumfiriéi dicitur, quando vei anguii , vei
iatem vei denique plana figurae circumfcri-
prao tangunt omnes tangulos figurae, circum
quam defcribitur.

- l * AXIOMA.
Anguii folidi, qui fub aeque muitis ae-

quaiibus ac eodem ordine pofitis angulis pia-
nis continentur,aequales funt.

" - PROP.
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PROP. I. THEOR. A

linga: lima: ABC par: quaedam non efl in i
fulielîo plana DE, quaedam ocra infiblimi. ’ 4

c Si enim fieri pôtefi, fit pars .
D AB in piano DE, pars BC autem
extra. Jam, quia omnis reâa

A E in dato piano in direâum con:- q
tinuari potefl’flfit BF in direûum "à MME"

ipfi AB,in piano DE. Ergovreâae ABEABC
feginentum commune BA habebunt. Q. E.A5. p. la. a. i.-

PROP. Il. THEOR.’
, A C Si duae relia: lima: AB, CD

fi: l’autre": fiant, in une [fait

F G plana. Item, 0mn: triangu-
lum DEB in vno plana confijlit.

1. Si A DEB non fit in vno
piano: erit pars eius, velu: EFG, in alio pia-
no , quam reiiqua; ideoque reâarum BD, EB
vniuscuiusuis pars erit in piano fubieéio, pars

in fubiimi. Q.E. A". , 0° h. "o2. Ergo quumiED, EB fint in eodem pia. I
no, CD autem fit 7 in piano, in quo eli ED,
à; AB in piano Y ilio, in quo cil E8: neceiie
eii, v: AB, CD fin: in eodem piano. Q. E.D.

PROP. III. THEOR.
Si duo plana AB, BC inui-

te»: firent : romani: ipforum
fiâia DB ejl lima relia.

Si enim iinea DB, in qua pla-
c na le inuicem’ feeant, non fit

reéh: ducatur a punéio B ad

v - in
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Q. (polie I. in piano AB aliavreâa 3 BED, in piano autem
vBC reâa BFD; à: reâa BFD cum reéi’a BED

F m "- L fpa-tium comprehendet. Q. E.A à

PROP. IV. THEOR.

’ Si rafla lima EF dada:
A " C "au Iinei: AB, CD, fi ira--

i G H m’a-cm fimntiôur, in rami
D E B muni fic’lione E ad mélo:
turgide: infiflat, etiam. duéïo par ipfa: AB , CI)
plana ad rafla: angula: erit.

Sumatur AE : EB z CE : ED, 8x iun-
ganturAD, CB, à; per E ducatur in piano AC-
BD vtcunque reéia GEH, à: a quouis punâo
F in fubiimi ducantur même FA, FG, FD,FB,

4- v. PH, FC. Iam quia in Ais AED, ou; cit ê
35- I. AD : en, a; ang. EAD z me; en: v in

Ais AEG, HEB latus AG : HIE, 6c GE :
, EH. Praeterea quum in Ai; AEF, BEF fit à.
FA z FB, 8c in Ais FED, FEC pari rationeî
FD 2 FC: erit in Ais AFD, BFC ang. FAD
:3 FBC. Hinc oh AGzHB, ô: FA:

, FB, erit 6m r: PH; a; 0b id in Ais CEP,
à. a. x. HFE erunt9 anguii ad E aequaies, id cit re-

âi. Similiter oflentiitur EF ad omnes alias
V. refias in piano ACBD pet E dué’tas anguios

l- 3- det- "r reEios eificere. Ergo’ FE piano pet AB, CD
ad refios anguios cil. E. D.

g.
C-

PROP.
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PROP.Y.THÈOR. " .

A Si rifla lima AB tribu: re-C F ai: 1mm, BG, BD, BE, fifi
D tangentibm, in communififiia-

B E ne Biad retînt angulo: infiflat:
tre: Ma: rafla: lineas BC , BD,

DE in vno plana néant.

Si fieri potefl, fin: BD, BE quidem in fubL
ieâo plane, BC vero in fublimi. Planum pet
AB, BC producatur, donec fubieâum [ecet
in * reâa BF. Iam quia AB ipfis BD, BE ad- a. 3. il.
reâos infifiit, erit eadem ad planum fubie-
Iâum reâa’i; ideoqpe ipfi BF , quae etiam in A. 4. u,
piano fubieâo cit, ad reâum F angulum infi- F- 341d? "f
flet. Sed ponitur quoque ang. ABC feâus.
Ërgo ang. ABF z ABC. Sed hi angpli fun:
in eodem piano per AB, BC. Ergo tous.
ABF aequalis eût parti ABC. E. A.

PROP. VI. THEOR.
A c Si dune reflue lima: AB,

CD aide»: plana ad rafla: angu-
IaIfucrint, paralltlae "un: 1p:

B . D fa: rafla lima: AB, CD. ’
’ Infiftant AB, CD fubiefio

E plane in punais B, D.. lun-
flae BD dJcatur in eodem plan

no perpendicularis DE, quae fiat z: AB, ô:
iungantur BE, AE, AD. Et quia AB efi ad
planum fubieftum récita: erunt ang.ABD, ABE
reâi’. Similicer ang. CDB, CDE rem crunt.
Quum inique ang. .ABD z 5 BDE, ô: AB z

. i D fi
v. 3. clef. u.

à. muni. f
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A Ï C DE, a: QD communis : erit
AD:. BE. Ergo in Ais

. BAE, DAE erit ang. ABE ::*’
B D EDA; ideoque EDA reâus

erit. Sun: antem 6: ang. EDC,
E EDB reâi. Ergo reaae CD,

DA, DE crante in vno plana.
Sed AB eflc in eodem plano ’, in quo fun: DA,

DE. Ergo AB,CD fun: in eodem planq.
Quare, quum ang. ABD, CDB reûi finr, ipfae
AB, CD parallelae ” film. Q. E. D. .

PROP. VIL THEOR.
A E B Si duae "En lima: AB,
a : CD parallclaefint; flaman.

G tur autem in utraque ipfiz.
C F . D mm qualifie: punèîa E, F:

’ quae diéîa punéîa coniungit
rafla lama in eodem cum Paralldùpldno erit.

Si fieri potePc, fit rafla EGF in fublimî.
Ducatur pet eam planum Vtcunque , quai
fecabit planum fubieâum in refla " EF. Ef-
go duae reflaeaEF, EGF fpatium comprehen.

dent. i E. A. °PROP. VIH. THEOR;
Si funin: due reflue liane AC, CD par-

allelae, ("que alun: earum AB plana alitai
ad rafla; angular: à) reliqua Cl.) quoque ei-
dem plana ad "au: 41251410: erit.

[mutant AB, CD piano fubieâo in punéiis
8,1). ’ Iungatur BD. Ergo AB, BDÀDÇ’

cran:
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A emnt 4’ in vno piano. Duca- a. 7. Il.

tut in fubieâo plane ipfi BD ad-
refios DE, à: fiat z AB, inn-

B D ganturque AD, A12, EB. Quia
AB renfla eft ad lubieétum pia-

E num: erunt 311g. ABD, ABE re-
aix. Sed ang. ABD 4- CDB4’ x: 3. dem

:2 mais. Ergo CDB erit reâus. Et quia DE q" ’9’ h
:AB, ô; BD communis, &ang.EDB::ABD:
erit BE," :iAD. Hinc in Ais DAE, EAB .. 4. h
erit ang. EDA " z ABF. z: reâo. Sed &4- 3- l-
ang. EDB reé’tus cit. Ergo 5 ED cit ad pla- 3’ * "’

num pet BD, DA reâa. Iam quia in plano
per BD, DA funt ipfàe AB 7, BD: patetCD 7. z ne.
in eodem plano elfe. [taque ô: ang. EDC
reâus x erit. Sed ô: ang. CDB refilas erat.
Ergo le CD cit ad planum fubieâum rafla.
Q. E. D.

, PRORIX.THEOK
A H B uaeAB, CD ei-Q. ldem rafla: 1mm: EF

E G F fiant paraflelae, fic! non
in eodem cum i114 pla-

C K D no, etiam inter [a par-
. allelaefimt.

Sume in EF punflum G, ex quo duc au EF
in piano pet AB, EF perpendicularem GH,
in piano autem pet EF , CD perpendicularem
GK. Quia ergo ang. EGH, EGK real funt:
erit8 EF. ad, planum per HG, GK reâa. Ita- à. 4. n.
que AB, CD ad idem planum reâae ’ emnt,2 g.
ideoque 5 parallelae. Q. E. D. ï L i " ’

X PROP.
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a. 3;. l.

ru9°?a:

i

PROP. X. THEOR.. -
B a Si duae reflae 1mm fifi tan-

genter AB, BC dada: né?!) li-
A l C net: fifi magnifiait: DE, EF fini

E Parallclae, non autem in eodem
plana .- illae aequaler angula:
ABC, DEF tantinehmt.D i F

Sume AB:DE,&BC:EF, 8a lange
i AD, BE, CF, AC, DF. Ergo erunt" AD, CF

aequaiés 61 paraiieiae ipfi BE, 5c ideo AD, CF
inter fe aequaies ôz paraiielaes’ erunt. Quare
6c AC z " DF, ô: ang. ABC z i DEF. Q.

E. D. I aPROP. XI. PROBL.
A datoqpanéï’a A in jùÉIL

mi adfiabiec’ïamplanumpcr-

pandicularem "fiant linga
4m durera.

In fubieéio piano duc
vtcunque reâami BC, ô: ab

G:
B

.3.” 8* H c A ad se» (lemme perpen-

A: confit.
P 4. u.

dicuiaremiAD. Si AD ad
pianum filbieftum perpendicularis eii: faéiuni -
îam erit propofitum. Sin minus: duc ex D
in fubieéio piano ad BC. perpendicularem

, DE, ad quaYn in piano EDA ex A" demitte
perpendicularem AF. Haec erit defidemta.

Nam in fubieâio piano ducatur per F ipfi
BC paraiieia (3H. iEt quia A ang. EDA. BUE
reé’ii funt, ideoque BC in pianum EDA P re-

i fia
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&a efi: erit ô: GH ad idem planum ’ reéia, ô: v. a. n.
ergo ang. GFAË reâus. Sed k efi etiam ang. î. 3- 465 II-

DFAA reâus. Ergo reéia AF efi ad planum
fubieâum P perpendiculai-is. Q. E. F.

PROP. XII. PROBL.
Data plana, a, punâïo A;

D B . quad in ipjb datum efi, ad re-
l I 5501 angulo: reéÎam liman: con-

’ flituere.
i A C Intelligatur punéium B fub-

iime, a quo ad datum planum
agatur ’ perpendicularis BC, à: huic paraiie- v. II- n.
la ’r AD ducatur, quae erit piano dato teéia e, ténui-

Q. E. F. ’i .’
PROP. XIII. THEOR.

B o Data plano’a 12202630 A quad in il].
jà eji, dan rafla: lineas, AB, AC ad

V rafla: angalor mm conflituentur ah

k eadtm par". "i Si enim AB, AC fimui eii’ent
D perpendiculares piano A : duéio

par BA, AC piano, quod planum A fecet in * ’*
I reâa DAE, forent ang. BAD a ÇAD r mais .. 3.1.3 n;

ideoque acquales; par; à: tqtum. E. A.

PROP. XUÂ’. THEOR.

A1 quae plana CD, EFteadem rafla [fan
AB a]! pgtpeizdicularù, m parallalafunt. 7

xr’ ’si.
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3:4. .EVC’L’IDIS ELEMENT.

, H Si negas: pone iiia produéia
G fe fecare in refila GH, in qua

I fumto punéio K, iunge KA, KB.
Ergo KAB erit trianguium. Et

B quia AB efi: in planum DH per-
F pendicuiaris, in quo duéia efi

a mataf-m e AK: erit a ang. BAK mans. sa-
"’ ’7’ h militer ang. ABK reflua erit. Q. E. A".

PROP. XV. THEOR.
Si duae refiaelineae AB, V

BC fifi rag-ganter dada:
reéïü linei: DE, EF
tangentibu: fint paraflelae,
non autem in eodem plana.-

. a” quaeper ipfin tranfmntplana AC, DF par-

allela arum. r
V Duc enim ex Biîn planum DF perpendi-

l V imiarem BG, ô: pet G ipfi EU paraiieiam HG,
Q. 3.dof.nripfi EF vero paraiieiam GK. Reéii ergo 9

erunt ang. BGI-I, BGK. Et quia AB,BC ipfis :
x- 9. m GH, HK funtxparaiieiae: erunt 6c ang. GBA,
:5 2,: GBC reétiii.’ Ergo GB ad planum AC etiam
a. :4. u. ” reéia erit, 6: hinc plana AC , DF emnt par-

aiieia fi Q. E. D.

- PROF? XVI. THEOR.
B - Si duo plana parallda AB,
i 0 CD ab aligna plana EFGH

fiamtur : commune: ipjôrum
fifiionfl FE, GH fiant trium

D parallelae. a .
Si
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’ ’, Si non fiat parallelae: produéiae aiicubi

conuenient, VLin K. Sed quia reâa EFK
efi in 13 planoAB: erit ô: punëium K in pla- i3. L Il.
no AB. Similiter’idem K erit à; in piano
CD. Ergo plana AB, CD produâa conne-
;nient, nec ergo paraileia? erunt; contra hypuy. 8. demi.

PROP. XVII. THEOR.
G Si due rafla: IinaaeAB, CD

a paralleh’r planir GH, KL, MN

fecantur, in eadem ratiane fi-
cabuntur (AE: EB : CF : F D).

Iungantur AC, BD, AD.
Occurrat autem AD piano KL
in O, ô: iungantur 0E, CF. ,

. Ergo quia plana paraileia KL,
MN a piano EODB feeantur: erunt 5 E0, BD à, la. a.
paralielae. Eadetn ratione CRAC paraiielae p
erunt. Ergo AE: EB z i A0: 0D :i CF-z’: 3- 5-

FD. Q. E. D. 4
PROP. XVIII. THEOR.

F Si rafla lima AB plana
A1 O alitai -CD fit ad raflai tangua

i 103.23 anima quae par 1712:».
p E’ B G AB tranjèunt plana EF aidera

I l Plana CD ad rafla: angala:
. amant. ’ k

Sir planorum CD, EF communis feâio re-
âa EBG, ù ex eius punâo quouis H in piano
EF ducatur ipfi GE perpendicularis HK. Iam

. . i a. 3. def. u.quia ôz ang. ABH reéius ë eii: erunt ” AB,,L ,8. L

X 3 x KH
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F KH parallelae; 6c hinc’KH
erit 9 ad planum CD refila.

, Sed item 81 de reliquis bflen-
E H B G demr, quae v: KH in plana
D - EF ad îpfam EG perpendicu-

.   lares ducipofTunt. Ergopla-à 4.3.5 a. num EF plane CD reétum ’ erit. Similiter
demonfirabimus, quoduis aliud planum pet
AB duétum plane CD reéfcum fore. Q.E.D.

PROP. XIX. THEOR.

9- ta 11! ’ K A

B Si duo plana [e inuit-cm fi:-
:E. tamia AB, BC plana alitai AC
: fin: ad rafiot angular: commu-

X ni! ipfirum fiéîior BD aident
Â D C plaça AC ad rafla: angula

en . ’-Si negas: duc ex inD plane quidem AB ad
AD perpendicularem DE, in plane autem BC
perpendicularem DF ad DC. Sunt autem
AD, DC communes feâiones planorum AB,
BC cum plana AC. Ergo duae reâae ED,

a. 4.def. n. FD ad angulos reaos * confiimtae enmt pla-
no AC ab vno punâo D a: ab vna parte.

a. 13. u. E. A3. . .
PROP. XX. THEOR.

D Sifalidu: angulm A [126
tribu: angulir plum’: BAC,

CAD, BAD contineatur:
duo quilièet CAD, BAD

C reliqno BAC maiornfimt,
nomodotun a ami.

qu f Ca]: r.
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Caf r. Si ang. BAC; CAD, BAD aequales
l film; eilidens efl: propofitio.

Ca]: z. Sed fi non fint aequales: fit eorum
’mavximus BAC. In plana pet BA, AC fiat
ang. BAD z BAE, 8c capiatur AE z AD,
5c per E ducatur reâa fecans ipfils AB, AC in
B; C, 5: iungantur BD; DC. Erit ergo in Ais
BAD, BAE bafis BD .-: w BE.’ Et quià BD u. 4.1.

l-FDC’)BC, erit DCËD EG, 8c ergo inv 2°. 1.

5 5. ax. t.Ais ADc, AEC ang. DAC D 0 BAC. Quareo. ,5. .,
DAC 4- BAD n r BAC. Q. E. D. r. fax. x.

PROP. XXI. THEOR.
V D Omni: filidu: angulw A
. A «[546 minoriâw quam quatuor

A "Æ: anguli: plait cantine-
 B c fur. CI In reâis enim, angulos planos BAC, CAD,
DAB cominentibus, fumtis quibusuis punais
B, C, D, îungantur BC, CD, DE. Quia ergo
folidus ang. B continetur fub 3 planis ang.
ABC, ABD, DBC: erunt mg. ABC-l-ABD 4 e.
D DBC. Eadem ratione in folido ang. C
emnt BCA -f-- ACD ) BCD, ô: in folido ang.
D emnt CDA -l-- ADB D CDB. Ergo ABC

l ’ë-l- ABD -è- BCA -l-AC.D -i- CDA -l-»ADB

I

2°. Il.

DDBC-i- BCD-l- CDB id eft’ 2 reétis.c. 3:. ..
hum autem ang. ABC 4-- ABD 4-- BCA vl-
ACD 4- CDA 4- ADB 4- BAC 4- CAD-I-
DAB z, ’ 6 mais. Ergo 311g. BAC-FCAD
-I- DAB C ’ 4. reâîs. E. D.

X 4 J mon
«r. s. ax. l.



                                                                     

3:3 EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. XXII. THEOR.

B ï. E H kÆLAA
A c D F6 K
Si fin: trc: anguliplam’ ABC, E. H, quorum

du!) relique flan "miam: quamodocunqu: jàmti;
tontinant autem roté-t’a: [inane "gilde:
AB, BC,AI)E, EF, GH, HK: fieri potefl, v: ex
ü! AC, DF, GK, quae rafla: «guzla! amian-
gunt, triangulum Lanflituatur.

v. 4. a. Cafl l. Si ang. ABC :: E :- I-I: erit ” AC
:. DF :: GK, ideoque duae quaèuis ipfà-
rum tertia maïores erunt, vt ergo ex ipfis tri-
angulum confiitui queat. . E. D.

CafÎ 2. Si praediâi angulî non fuerint ae-

quales inter fe: fiat ang. CBL z E, à: BL z
AB, ô: iungantur AL, LC. Efi-itaque CL

,- 24. L z 9 DF, ô: CL -l- AC D x AL. Iam quia
z. 2°. t. ang. E -l- ABC D H, 8c E:CBL, patet eflè
4” 5’ a. 1j 4A ang. LBA o H, ideoque AL Dç GK. En.

go DF-Æ-AC o AL o GK. Similiter oflen-
,dentur AC -l- GK o DF, 6c DF-i-GK)»AC.
Quum itaque ipfarum AC, DF, GK duae quae-

n m a. I. uis tertia fiut maiores : triangulum "’ex iis-
dem conflrui potefi. E. D.

’ PROP.
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PROP. XXIII. PROBL.

Ex tribu: anguli: plahif ABC , DEF ,AGHK,
mm duo reliqua fimt maton: quomodoam- v’

que filmi,jôlidum angzçlum confinera; apor-r
m autem in: angulo: quatuor refit: MIE: mi-

nora. ’

Abfcinde aequales BA, BC, ED, EF, HG,
HK, 6c iunge AC, DF, GK, ex quibus con-
firue A. LMN ira vt LM : AC, La: MN : A
DF, ô: LN z GK, quod femper *’ fieri po- a, n m
terit. Dein A0. LMN circümfcribep cir- 9.11.4.
culum; 6c eius piano ex centra Q ad reétos
angulos conflitue 7 reüam, in qua cape 3 QR 7- la. u. à
.-.- J (ABq .- LQq ), ô: iunge RL, RM, RN. ” [du ’0- h

Faétum erit. A -- à APrimo demoni’crabimus , femper efl’e AB )

L . a ..QCafl I. Cadat centrum Q intra A. LMN. ’
Iam fi non fit AB o QL: erit AB : QL au:
( QL. Sir AB z: QL. longe QM, QN. I
Quia ergo BC z AB z: QL z: QM , 5U AC a. confit,
.-: LM: erit ang. B z CLQMe Similitei’ à 8- I-
patet eiTe ang. E:MQN, ô: ang. I-IzLQN.
Ergo erit B -l- E -I- HzLQM-i- MQN -I-

X 5 . ’ LQN
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. R . i
a K’

à» 1- &5. LQN z ” 4 mais; contra hypothefin. Sit
’5’, 1’ veto AB e QL. Cape Q0 : QP : AB,

l 6c iunge 0P. Erit ergo 0L : FM, ô: Q0:
a. z. 6. 0L :: QP:PM. Quare9 OP, LM Seront par-

’ r allelae, êz ergo in aequiangulisA LMQ,OPQ
erit ’ QL: LM z Q0: 0P. Sed QL D Q0.
Ergo LM’* D 0P. Quia igitur a AC DOP,
erit A ’ang. B D OQP. Eadem ratione ang.
E D MQN, 6: H D LQN. Ergo erit B --l-

,E 7!- H D 4. mais; contra hyp. Igîtur quia
AB nec z nec e QL: erit AB D LQ.

engli’
rua

Un]: 2. Cadat centrum Q in latus MN. Iam
fi diCas AB : QL: erunt DE : EF : AB

. k :QL z QM z QN, ideoque DE 4- EF
p. a...» :MN :IDF. .Q. E. Alu. Si dicas AB(

LQ: erunt DE ei-EF ( DE. A". Er-
go AB D LQ.

. I Cd:
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Un]: 3. Sir centrum Q extra A. LMN. Iam
fi dicas AB:LQ: erit ang. B ëzLQMÀ. 3’ 1*
&H: LQN. ErgoB-i-HzMQNzë
E; contra hyp. Si dicas AB ( QL: fac
Q0 :- AB, a: QP: BC,QS:HK, 5c inn-
ge-OP, OS. Ergo Q0 2 QI? z Q8 , à: vti
in Cafu 1. demonftrabitur LM D 0P, 5: LN
D OS. Ergo AC D 0P, 8c GK D 05,81 ang.

71V

à

ïPÀEa’è:

B A D OQP, à: ang. H D 0,QS. Fiat ang. A, 3,, 1; ’

OQTzH, 6c OQV:B,& QT: QV;
Q0 , ô: iungantur 0V, 0T, TV. Erit itaque
’ 0V;AC:LM, à: 0T:GK::LN.I. 4-1.
Sed quia ang. POQD VOQ, 6: SOQDTOQ:
erit POT vei MLN D VOT, &Hhincë MN a. ,4, g
D VT, ideoque DF D VT. Quum autem . ’
QV:ED&QT:EF,erit ang.]îDA *
VQT, id efi E D B 4- H; etiam contra hy-
pothefin. Itaque 8A D LQ.

Secundo dico, ang.!blidum R efTe ex tribus
planis B, E, H. conflitumm. Quia enim QR
piano circuli reâa eût: erunt ang.RQL,RQM,
RQN reâi. Sun: autem aequales LQ, MQ,
NQ. Ergo ’ RL :: RM z RN. Et quia

A I i QRq

î
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33: EVCLIDIS ELEMENT.

QRq :ABq.--LQq, ac 0b id QRq --l-
LQq : ABq :r erit ° LR z AB, ée ergo RM
r: BC , arque, oh ML z AC, ang. LRM:
LB. Eadem ratione ang. LRN z H, à ang.
MRN z E. Quare ex tribus planis B, E, H
confiitutus efl: folidus angulus R. Q. E. F.

PROP. XXIV..THEOR.
I B G Si filia’um parallali:

, planir contiizeatur: a c
H pqfim iffillf plana 69’ ara

. C qualia Cfparallelogram-
. E ma finit.

D. Q 1. Nam quia plana’ parallela EH, CF fecan-
tur a plana AC in reâis AB, DC: erunt’AB,
CD parallelae. Similiter quia plana AF, BE
parallela fecantur a piano AC: erunt”AD, BC
parallelae. Ergo AC efl Pgr. Similiter ofieng
ditur, reliqua plana AF, HE, BE, BH, FC efl’e

Pgra E. D.
z. ’Iungantur AG, DE. QQuia AB, BG ip-

fis DC,.CE "funt parallelae: e11: ang. ABC 6.:
DCE.
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DCE. Sed AB’ z, DC, ê: BG : CE. Er- û 34. I.
go A. AGB : DEC, ô: igitur Pgr. BI-I ::. ’
Pgr. CF. . Similiter oflenderur Pgr. AC : a
HE, 61 Pgr. AF :1 BE. (L E. D.

l * Schàlium.
Et quia oflenfum en, ang. ABG z DCE, 8c

AE: BG,: DC: CE: pare: aequiangula cire Pgra.
oppofita, 8: latera circum aequales angulos propor-

1, tionalia habere , ideoque etiam fimilia elfe.

mon xxv. THEOR.

1 B M w
V G Fic AT- v .Y Z,.A E H No. p a l 0..11 K-JL. D 5

Sifilia’um .parallelepzlpedum ABCD plana E?

ficnur appqfitt: plant: AG, CH arallelo: erit
or ôafir AELK ad ôafin EHDL au: filidum AB-
FL adfilidum EMCD.
’ Produc enim AH «minque, a. .pone îpfi.
EH aequales quotcunque’HN, NO, à: ipfi EA
aequales AP, PQquotuis, a: comple Pgra.

PK, DN, N8, à: PT, AV,Iam quia (E à PA r AE: erit 5’ Pgr. QR in. 33. g,
z PK :1 AL, a; Pgr. PI ::. PB z BE. Erît
quoque Pgr. TQz" V? z GA. g Ergo tria v. 24. n.
plana folidorum PT, AV, EG tribus planis
aequantur. Sed tria tribIJs oppofitîs’" aequan- ,
’tur. Ergo 4’ tria folida PT, AV, EG aequai- «mâchi-

lia
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1 B1. Mv Dr cT . i y ZA E H un

la. p D0a K L D. .5
lia funt. ASimiliter oflendetur tria folida OY,
NO, HF aequalia efTe. Ergo bafis QL aeque
multipiex en: bafis AL ac folidum TE folidi
GE; &eadem ratione bafis’ 0L aeque efi mui-
tiplex bafis HL ac folidum OF folidi HF.
Porro fi bafis QI. D:( 0L: cil 8:9 foli-

V, dum TE D r: ( folido 0P. Quare vt bafis
J 3. s. dei. 9x AL efi ad bafin HL 76 ita folidum G5 ad fo-

i lidum HF. Q.E. D.
PROP. XXVI. PROBL.

A Ad dans 75674»: li-
. neam AB 59’ ad datum in
H. ipfaplmfiam A data an-

gulajôh’da C «quidem im-

B C L gulamfilidum conflituerc.
Sint DCE, EGF, FCD

I anguli plani folidum C
E continentes. Ex quouisF purifie F in refila CF de-

mitte in planum ECD perpendicularemq’ FG,
quae ipfi occurrat in G, a; iunge CG. Dein
fac ang. BAH :- ECD,& ang. BAK z ECG,

k 6: AK z CG; arque ex K piano BAH erige’
pet-

ü. n. u,
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perpendicularem "KL, quam fac :: GF, ô: a. u. n.
iunge AL. Dico faâum.

Nani fiat AB : CE, à; iungantur KB, BL,
GE, EF. AE: quia reâae KL, GF planis BAH,
ECD perpendiculares funt: erunt ang. AKL
BKL,CGF,EGF reâi. Dein quia KAzGC, a
&QAB :: CE, ô: ang. BAK :CECG: erit ü a. 4. t.
BK z EG. Sed KL z CF. Ergo AL :- 5 .
CF, 6: DL z * EF, ac inde ang. BAL 1° z 3- 3c b
EGF. Similiter, fui-ma AH z on ô: iunétis
HK, HL, DG, DF oflendemus ang. LAH L:
FCD. Ergo tres ang. plani BAH, BAL, LAH
anguli folidi A tribus pianis ECÎ), ECF,FCD
folidi C aequantur. Hinc ang. folidus A:

7C. CLEF; rainamon XXVII. PROBL. ’

H M F D A data.L E rafla lime.
a B C AB’datofia-A. (î I Iidoparalleç

K lepipcdo CD15mm: Effwniliter quitum filidm: paralldepipe-

du»: dcjcn’bere. a I
Fac 3 angulo folido C : A , ira vt anguio 3. 15, n.

GCE z KAB, ô: ang. FCE ::. HAB, 6: ang.
GCF z KAH. Dein fac ,EC: CG z: i BAE s. 11.6.
AK, ac GC: CF z KA: AH, sa comple Pgr.

BH , ac folidum AL. I AEtenim ë Pgr. K3 A) (3E, &Pgr. KH me. 1.def.6.
CF, 8a, quia ex aequo EC: CF z BszAH, &conür.
Pgr..BH m EF. Ergo a. tria reliqua ngra.

. . HL, .
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.. au... HL, LB, LK m" tribus reliquis DF, DE, DG.

8èm- Qiare de. AL m5 deo.CD. (Le. D.

PROP. XXVIIL, THEOR.
Si filia’um parallalepi-

V pedum AB plana CDEF
- . G ficetur Par diagonale:

. F D . CF, DE oppqfitorum P14.
A H , norum .- filidum AB ab

E I A plana CDEF 65721..
nom femc’ntur.

h 34- L ’ Quia enim A. GCF z A A. CFB, ô: AADE
g;;;,;g,,; A. DEH, &Pgr. AC z z ne; a: Pgr. GE
A v : CH: Prifma GCFEDA’: A prifinati CF-

BHDE. Q. E. D.
* 501ml.

Pcifmata veto eflè mais duas dimidias partes
dei. AB, pater ex "au. 8; fchol. eiusdem, 8: ex
ce quod, (perm. n.) planum CFED parallelogramo
mum eft. Confiant itague, prifma triangularem
bafin habens dimidium’efl’e parailelepipedi aequo
ahi 8e in Veadem bali GE confiituti, vel in bali AH
bafis triangularis dupia.

PROP. XXIX. THEOR.
Solide parallalcpipeda A B, AC in cade»:

n à]? ADMdemque altitudinc, quorum infiflen-
A in linette AB, AF,GH, CI, KL, KM, DB, DC

in cirdem reéîi: limirEI, LC collocantur, inter
’ fifimt «guelfe. V

Quia IKB- a; KC Tunt Pgra. a: inde LB :.
1* 3° *’* A KD: MC: erit LM :fiBC, à: ergo A.

A A LKM
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A LKM2::’ BDC, nec non v- 8. r.

L B ’ C Pgr. EM ::.5 HC. Ea- ë. 36’ "a

F A dem ratiche A. AEF:
V A GHI. Efl autem ’ Pgr,’ a. a4. u.

ç ::. CG. Ergo Prifma h
G AE F M LK :” Prifrn. minimal.

A GHICBD. Hinc ad.dito communi folido AKDGHFMB, me
dea AB, AC aequalia arum. Q. E. D.

PROP. XXX. THEOR.
j: A a N Mi Solide parulie.
”””” W. kpipcda ABEH,

A BD G in and"):
Imfi «dengue ahi;-

A andine, quorum li;
B me: inflflrnîer in n ,

tirdtm finet: nazi-r f
mon collocfintur, in; g a

fin.
1

’ter [à «gadin finit. . V r
Producanmr enim DF, MG, 1H, E0, y:

fe innicem feeent in K, L, N, a: iunganmr
KA, LP, OC, NB. Ergo de. MER: f ,, .9. n.
ABNKzzeABDG. Q. E. D. n * ,. ’

mon xxxt.’.THEonï .
K Solide" "allèle iptdl AB, CD,:thë in ’ A"
uqualiâurjînt fifi au A E ,I CF, 8’ «:14»ng

tudimfintcrfi «que. V - .
.541... .4»..Y l’ ï "a;



                                                                     

”’°’M"’milia erunt, ô: ergo

EVCLIDIS wÉLÉMENT.

a cap. Si... in-
. 4X fiftentes iineaé A

A 33.3

L B 0

a .n A N» [4*A Ë Ho

G, BE, H1, KL,
CM, DF, NO, PQ

a P
ad redîtes angulos

bafibus AB,, CF, ô: fit ang. PFN :AHEK,
NF z KE, .8: FP : EH. Erit. ergo Pgr.

r. 1 dei. 6. CF:& A)” Pgro. AE. Eadem ratione quia
altitudines N0, KL aequales,”& ang. ONF,
ONG, LIÉE, LKA reâi font: erit Pgr. ND-

-:&m ipfi KB, &Pgr.C0:&mAL.
Quare 6: reliqua Pgra reii’quis aequalia ô: fi-

Q. E.D.

u. «il.

K

de. CD ,7. 7 ipfi AB.

7D a
Y

F O.R X8
A ï Ca].- z. Siint itemm infiflentes perpendicu-
lares, fed ang. PFN n0n n HEKÈ vv Produc
NF in Q, 6: fac ang. QFR : HEK, à: FQ
: HE, êt’FR r: 13K, i6: comple »Pgr. QR ac

oliciurn T11. , Ergo erit de. T 1" ::.de0
En üProduç:PF,SR, quaeconuenignt in V,&

par Q duc ipfi PV parailelam (225,un produc.
’donec produâae CP ôccurrat in Y, 6: com-
Bleïdea TV, TP, quorum bics [ont Pgra.

Î. , Q l VQ,
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LIBER XI. 339
VQ . PQ. Iam dea. TV, TR eandem bafin !
TF habentia, aequalia 9..funt; à; hinC4de. o. .9. u.
TV :: AB. Sed quia Pgr. FX z: quS : 4’ Ë- 35-
AE :: v CF : en: Pgr. FX: FY sur: FY,; 2;)- .
Atqui de. TV: TP z fi Pgr. FX : FY, nec’a. 25. n.
non de. CD z TP z .Pgr. CF: FY. Ergo
de. TV: TPszd. CD: TP. N Quare de.
TV ::. A CD, ideoque de. CD;: AB. . Q. F. 9. s.

a r M
VS HL -

T 1:invar Cafij. Non En: infifientes AG,BE, HLKL,
CM, PZ, FD, N0 perpendiculaires bafibusa
Duc a punétis 8,1, G, L, D, Z ,Mï, 0 ad baa
fes perpendiculares BQ, 1R, GS,LT, DV,’ZX,J

MY, OW, &iunge18T, Q8, TQQRS, XV,
YW, YX, VW. Erit ergo de. Mv a v v. fg;
GQ, Arqui de. ’CD ::. 8LMV, .6: fpd: A3 a. f9. un
:ËGQ, Ergo de. CD.: Q,E.D.f 30- II-

* mon Itaque Parallele id. aequalia mon
aequalium bafium aeque aira unt. Nam fi alterius
AB altitude maint effet» quia ipfius A]? pars api
poire: neque aira ipfi CD, Foret pars dei. A3 a
deo. CD. Ergo dea. AB. Cl) macquflin forent.

V - . A- Yïz- ,. ,PBRQP.
i, fi Reliqui rains denionflratienen) Lefidrïüflfiad-

in, deo. Simili: mini et! demeuûmîuü enfilai.

A candi. A a.



                                                                     

l 34.0 EVCLIDISA ELEMENT.

PROP. XXXII. THEOR.
h ,Solida Parallclepipeda AB, CD, quae eandem

I. 45. r.
a. gr. u.
q. :5. Il.

babent,fflyigudincm, interfifimt et 64j?" AB,

ter.I. B D A K.
[Æ [-72,7A C G ’ H

Applicetur ad FG Pgr, FH:’AE,& com-
pieaturgde. DHA: 5 AB. Quia autem t0-
tum P d. CKIecatur piano DG, erit A de.
DH.velïAB ad de.CD fieu: bafis EH velAE

ad bafin CF. E. D. v v
* mon. Hinc paraileiepipedor’um agneline:

quod maïorem bafin haber , minorem haber altitu-
dinem. Non enim eandem; quia fie dea inac-
qualia mon: nec maioum; quia fie par: illius
dei relique aequealta eodem maint, 8: a podori
totem eodem mains erit. 4 A

i PROP. XXXHLTHEOR.
Similid filida paral-

P kl: prix: AB,CD inter
fi un: in triplicata ra-
floit: bomolngorum lat:-
rum AB. CE ü .

la produfiis AEkHE,
--GE cape 13K: CF,
vEL 3: FN, EM::FR.n -. . -.- semple, m1552 est

En?! . 2.2Mo. .2 Ian) quia

I . tir-J: de.
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de. AB m CD, ideoque 5’ ang. AEH ::., «En.
CFN: erit ang. KEL ;CFN,.ac.pr.opterea &l-dg-Œ
Pgr. KL z: ô: m A CN. Eadem ratione Pgr. :8:de à:
KM z m CR, à: Pgr. DE :NADF. Quo-
nîam ergo à: tria reliqua Pgra tribus reliquis
aequalia ô: fimilia * funtz-erit de. K0 z? [Ch-24."-
m A CI). Compile Pgr. HK, a. fac dea W’M’m

HP, PL eiusdem altitudinis EG cum deo AB.
Et quia.a AE: CF :DEH: PN.: EG: FR:
erit AE: EK 2 HE :AEL :GE: EM.ï EH:
veto a AE: EK z AH: HK, a: HE: Evaw 1- A:
HK: KL, à: GE z EM 2 F PE : KM. (hure A
AH:HK:HK:KL:PE: KM. Porro
AH: HK :’ de. AE: de. BK; &HK: KLîn 33. m
: ’ dea 3K î PL; ô: PE:KM z de. PL;
K0. Ergo dea AB, BK, FL, K0, ideo-
que AB: K0 :â (AB: sa): :(AH:HK)1îa nadir;

::(AE:EK13:(AE:CF)’. Q,E.D. a -
CaroÆarium.

Hinc. fi quatuor reflae lineae Continue pro.
pot-timides fuerint, eft vt prima ad quatrain , in
folidum patalleiapîpedum, quad fit a prima, ad
foüdum a. [hennin funile &funiliter dermapmmi. z .

.PROP. XXXIV. THEOR.
44W i alia’àrm «yawl: i I un: AB,

CI) ôafi: AK,-CF fun! Lapmopmtimln . .
altitudim’ôu: AG, GEL: E: ’ une" falunât»: r A A

Parallelepipedarum AB, CD fi: AE, CF
recipracepro animale: ahimdiniâw AG, CH.
a inter fi un: aequalia.

Y; , Ca]:



                                                                     

  m EVCLIDIS ELEMENT.
  1K . 041:1. SÎînfiflefites

V reétaé AG, 3B, 1K, NO.
1 G n - CH,LM, FD, PquntI 1 , - Ë . bafibus AE, CF perpen-

  diculareS.’

-. A ’ l ’
192p. 1. Si de. AB

, :CD, ê: bafis AE 2
CF: erit ô: ah. AG : 
CH. Ergo AE: CF 1:
CH: AG. Sin autem

P altemtralbafis AE ) al-
I - t fera CF: quia tune 317

and. n’uftitudo AG( ’r’ CH, cape CR z AG, à: com.

ple de’. Iam quia AB z CD ,- erit AB:
. CS:CD:CS. Sed’AB:CS:fAE:CF,

g; 3:. "J -6: CD: CS. a: Pgr. CM 5 Pgr. RL 2 Q CH:
5 ’- 5" CR à CH: AG. (bue iterum et]: AE: CF

: CH : AG. D. .

1125.31.11.-

- * L

.Î Hpr. Sir AE : CF CH : AG. Iam
fi bafis AESCF: erit à AG: CH,ideoque

7- I- Il. de. AB 2* CD. Si vero AE   CF: erit
"dm-1* CHy AG. Pone rurfus CR: AG, a:

comple-de. CS. Erg’b AE:CF z CH:CR.
SëdA-E :CFZÊAB: C8; ô: CH: CR:-..r
CM:R-L ::  (CD: CS [Ergo AB:ÇS:

0-9. s- CD:CS; «-Ig’icur iteruvaszç CD. . Q

1,1" cd:
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Un]: z. Si infifiehtes AG,

EB, CH &c. bafibus AB, CF
non (un: perpendiculares:
lemme x in bafes perpep- a. il. II-

diculnres 6R, BS, OT,KV,
HW, MX, DY,QZ, à com-
pleta intelliga Àdea- KT,
MZ. Ç

la! .1. Iamfide. AB
2C5: (quia de. AB :*1’.4’-3°.&39-" 

KT, ô: de. CD :MZ,erit
de. KT r: Ml. Quum

, itaun fit"BG: DH :DY au. est. l.
ES: erithE: CF ::DY; B8. Q E. D.*

X
C

W

Hyp. z. Deinde fi bafis AE : CF 2.: 31:.
DY; BS: erit &* BG: DH z DYLBS. Bras. :4. Il.
go de. KT z ” M2, Mecque de. AB:4’-

CD. CL E. D. ’
* Cana: A d ’  ’

Ofienfum en Tub hyp. r. c317 I. Ppcîa. refis CD;
CS ac mariaux 8c fimilium bafium cire inter fa v:
altitudmes CH, CR. Et quia bis duobus deis
quaeuis dia duo uqualia 8c aeque alta fumi polî-
funt (par un): panet in vniuerfum duo quaecun-
qué dea aequalium bafium drain ratione ahi-l
tudinum;

* 8050!. .
Prnpofitîones 31. ;:. 3;. 8:34. cum fuis fehoîîîs 8: A

Corollnriis ’ Valeur quoque de Prifmaris triangula-
ribus, pxopter ca quae chouïa fun: in. grog. :8.

Y 4. PROP.



                                                                     

p. 8C il!

7- Q7. Ï-

8. 48. r.

en»!hua.»  P
il

-

344   EVCILIDIS ELEMENT.

- gnon). XXXV. THEOR., Îï-
Si fin: duo angu-

li [aluni BAC .I EDF
daguait: g Cf in ip-
jôrum vmiçiôu: A,

I D rafla: [abimer
AG, DH confina
«mur, quae’ cum

I . n65: [huit a prin-dpià pofitü’ (luzule: ’Wincam acquit: , «site.

mm GAB, GAG ahuri HDE, HDF ; in [Mü-
mibur autem fitmantur quaeuirÆmâa G, H,
clique ab ipfi: adplana, in qui :fmn anguli

yrimi BAC, EDF; perpenditularer ducamur
GK, HL; ô" apuuëllr, K, L, quae a perpen-
diculariôm fiant in planir, ad primo: un al»:
iungamur reflue linotte KA, LD: tumfilbî’mi-

- 6m taquais: angula: KAG, LDH cantine-6mn.-

Pone AN z DH, 6: in plane AGK duc
NO parallelam ad GK, quae ergo plana BAC
perpendicularis le erit. A punâis 0, L duc
ad métas AB, AC 7015, DF perpendiculares
08, OC. LE, LF, ô: iunge NC, NB, HF., HF,
C3. FE. Iam quia Aqu’Y NOq-l- OAq,
ô: OAq ::.? OCq 4- ACq,& NOq 4- OCq
::.? NCq: erit ANq ::. NCq-l-CAqs ide°*
que 8 ang. NCA raflas. Similiter oflendimr
ang.HFD reâus. Quare ang.NCA:HFD,
Et quia NAC r. HDF, ac AN 2 DH: erit
AC r.   DE Eadem ratione ,A B z: DE.
Quare a; z ë FE, a; ang. AGB :- DFE. a

  ang. ABC-:DEF. Hinc" ang. 0CB:LFE,

. a:
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LIBER X1. - 34;
a: ang. onc :*LEF, a: 0b c3 z 1:13, en c0
z a FL. Vnde pater 5A0 2 DL. ’ Hinc
quoniam NOq -l--I OAq : ANq : DBq

l :: HLq 4- LDq: erit ONq:HLq 6c
NO ::HL. ” ’Igitur confia: ang. KAG :9 a. a. a.

LDHC Da l .
4 U Carol".Ex (hoc vero manifeflum eft, fi fin: duo anguli

planî reflilinei aequales, ab ipfis autem confiituan-
tu: fublimes refisse lineae aequales, quae cum re-
&is-lîneis a principio pofitis aequnles contîneant
angulos, alterum alteri, perpendiculares NO,HL.
quaeab ipfis ad plana in quibus fun: primai anguli
ducuntur, inter fe aequales cire.

a ,PRbOP. XXXVI. THEOR. u
h trot refile [inné A, B, C, 11repartionanL

fifi: filidum parallelapgndum, quad a tribu:
fit, dagua]: eflfalz’da parallelepzpe4a, quadfiç A.

media B, aequz’lauro quidem, .aequiangula ait-f
un: «maffia. w

Ë a? "Ha C B

.w IlK on 6:" Av1

Exponatùr foHdus Î) , 8c ipfi B ac.
quales fiant DE, DG, DF, a: compïearur de.
DE, quad erit faé’mm a B. A Ponnmr KL’:
A, été ad putlâum ’K fiat ’ ang.. folîdus K:D.Ï .

ac KM 13,6: KN:C, ô: Compleamr de. .- ’
. K0, quodcrit (mai avuibusÏAa-B, C, ée («et a

Y ’5 - qui-



                                                                     

34a» l EVCLIDIS ELEMENT.
a” u VHC’B’d

1g ’ I I
- a F, «K L D :x. a. n. 8c quiangulum ipfi DH”. Et quia*KL:DG:

a 2531.3: DE : KN, ’ôz ang. LKN E -GDE: erit Pgr.
"Z ,4, aï NL 2" EG, A Deinde quia a; Â ang. ,MKN

Z: FDE , à: ang. MKL ::FDG, a: KM :DFa
erunt perpendiculares a punais M,F ad plana.’

V- CŒ- 3541- NL, EG dué’tae aequales’; id efl dea DH,

K0, aequales bafes habentia EG, NL, acque-
alraë erunt, ac ergo aequalia’. Q E. D.

ë. 4. deffô,

a. 3l. Il. ,

PROP., XXXVII. THEOR.
Si quatuor raïa: lima: A, B, C, D propar-

tîonale: [inti 69” que ab fiant [511.214 par.
allelb’pipeda EF, G, H fimilid 6’ [militer de-

firipmproponionalia mon. ’ Etfi quae ab
firfiunt filida parallalepip:da’E , F , G , H fimi-
lia f! fimiliter dcjèripm proportionalid fini: Cf
ipfie règne-’rlihiu A, B, C51) Iroportionalu

nant. . - , ’
Ë? .

-. A . B . .C D a .. 1. Nam quia de. E MF: erit E:F 2 "î
(A;IB)3. Eodem argumenta erit G : HF:

f,hyp.&,,(C-:-D)’. Sed(A:B).3::ç(..C:D)’. Er-

ich.2z.5.goE:F::G:I-I. QLED. z

. * a. Quia,

1.433. n.
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3:; Quia,vtantea,E:F:(A:B)’,&G:
H:(C:D)’, atque EzeGzH: erit
(A: B)32(C: D) 3, Mecque A: 8:" C:r.:.fch.as.g.

D.i- Q,E.D. 1hlefRIOP. xxxvm. THEORp

Si plaMm AH adphmum AC rcEZumjît; 69’
a5 vno’punffa D tomas, quae fimt in ana plus:
AB, ad altcrum plafium AC Pcrpendiuularir du.
(azur.- en. in communcm planum»: fifiionem AE

cadet. V I A r . n .:- . ’ B Si negas, Cadat extra, v1:
ï D I DF,& a punâo F in plana
A ’ ’AC duc ad AE perpendi-

G
A c’uiarem FG, 6: iunge DG.

E Iam quia FG perpendicu-
laris T cd planovAB : erit r. 4:11:11 n. t

F C ang. FGD mémé". Sed ô:”*3.d°f’ n.
-’ I I a ang.DFG reâus’efi. Q1a-’ ï

rein A GDF duo reâi film. Q E. A. A ’

, PROP. ,XXXIX. THEOR.

Si in [blido parallalaPiPE-do AB (pépofitorum

planum»! AC, BD lutera fadait!" ifariam ;
par? fiéîiona: une plana dumntur EF- G H ,
I KLM : communi: planarum- jèéfio NO Effi-
Iidi parallalepz’podi diametcr PQ [à mima) in;

fatum ficabunt. . ’ ’

l [un-1



                                                                     

.343 EVCLIDIS ELEMENT.

D G a, a V . Iunganturî Q0,
0 , OT,PN,NS. Quq-.

M B niam ’QB, DT fun:
T [H parnllelaef erit ang."

a 29. L fik QL0::90MT.
z. ,4. n. F S Praeterea (2L 76 :’P- 33a h C ’ K TM. Et quiaïi’
i .- 1 * . ML, DQ paraile-

P , i E Ç lae funt, item DT,
M . GH, QB: eritMOa. cônfir. z 76 DG 1:" GQ z 74 01... Quare "- Q0.
: 0T, 8c ang. QQL :MOT, à: 0b id
QOT rafla. Similiter demqnflzratur, SN::
NE, 6: SNPreétam eITe. Et quia PT, SQ,
ipfi CE aequales 76 ô: parallelae, ipfae acquit.
16861, parallelae funt: «une, à: TQ, PS aequa-
les 4’ 6c parallelae. Ergo reâae N0, PQ film:

y. 7.11... du eodem 7; piano T5,, à: fe mutuo [ecabunt’
’ ’ in R. Sed quia?a ang. QQR z: RPN, étang.

a. 7- au QOR: PNR, ô: Q0: ëPN: ceint OR:
*’ m L RN, sa QI; zRP. Q. E, D.

x V * Scbot.
Hinc in eomni’pmllelepipiedo diametri omnes

fe marna bifcçapt in vno pun&o R.

l PROP. XL, .THEOR.’
:fiSim duopnfmam ABCDEF,GHKLMN
aequoalm, quorum vnum quidem ôafm bahut
arulizlogrammum ABCD, daman vno trian-

gulum GHN, (’9’ paraflelagrammr ABCD du-
plum fit trianguli GHN : acqualia, "un: ipfl:
pmfinuta.

a. 4- I
p. 31:17:45.1.

Cam-



                                                                     

LIBERM XI. . 349

E F ’ P Mk0

ND C G HCompleantur enim dea, A0, HP. Et
quOniam Pgr. AC: z A CPU-1:5 Pgr. GN, a. 34. l.
atque folida-aequealta flint: erit de. A02: "à. .
a HP, ideoque Pr. ABCDEF ::. 9 Pr. GHKL- ’ d

MN. Q. E. Do i
* Sabolinm.

Ex iîs quae haflenus offenfa (un: demonflrarî
poteft, parailelepipedn quai: A B, C D, ne: nm:
prifmata triangultria, 1è in ration: camquita lm-
jium AE, CF à altitudinum BE, DE

Bi A. 1:).
EŒÈ i FAC

Intellîgatur enim aliud de. DB, cuîus bafis .
EH z bali AE dei. AB, 8c altitude DE ::- al-
titudini dei CD. Et quoniam efl A8 : BD :’ .. cor. 34.11.
BE: FD,& HI) :CD::’°FH : CF:AE:CF: x. 32. u.
erit AE: CD z A (AE: CF) .4- (DE: DE). Et. a. 5- dem.
go Parallelepipeda, 8c triangularia prifmata, Par-
allelepipedorum dimidia, fun: inter fa v: bafes 8:

i chimâmes. Q. E. D.
,

V1». l .i ’ W Quae
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B D i 113D, FAC
Quae quum in fint, pater fundamentum me-

thodi, qua parailelepipeda prifmata in Geome-
tria praüica metîuntur. Sumunt enim eubum AB,
8: larus eius DE pro vnitate, qua metiuntur bafin
dei CD 8c altitudinem : 8: ex multiplication
numerorum, qui bafm 8c altitudinem exprimant,
gîgnitur numerus, qui foliditatem dei CD ex-
primit. Sir (par 4. fch. 1;. 6) bafis CF z 9 AB,
8: altitude DE z a. BE: 8c quia CD: AB ::- (CF:
AE)-I- (DF:BE):(9:1) 4-911): Mg:
I; eritCDzzis AB. .



                                                                     

«aux» i as:

EVCLIDIS»
ELEMENTORVM

LIBER-X11.

Itfitflfittitfifiltfit5m09. I. THEOR.

Similia [201ng ABCDE, FGHKL circulât
infirfpta inter jèfimMJt quadram a diametri:

BM, GN. AIungantur BE, AM, GL, PN. Quia po;
lygona fimilia flint: 911 * ang. BAE z GFL, a. adam.
ô: BA: AE z GF : FL; ideoque :3 ang. ARE-5- 6- 6-
: FLG. Ergo ang. AM3 :7 FNG; En”: :23: La:
quia praeterea ang. BAM,: 3 GFN, cit 8M; a. 3l. 3.
GN 2 ’ BA: GF. Hinc p01. ABCDE: poll: :663
FGHKL à: * (BA : GF)’ ::. À (BM : GN) ’ g,fc’h,,;.54

I:u BMq: GNq. E. D. I t
”Scbol. Et quia AB: CF z: GH 8m:

BM: GN: patetPVfimilium polygonorum circulis p4. in. s.
înfcriptorum’ périmetros’ AB 4* BC 4- CD 4- DE

d-EA, 8: FG 4a GH 4- HK yl-JCL 4- LF, en;
in ration: diamant-0mm; . .. ne A

r P R 0 P.



                                                                     

3;: EVCLIDIS ÉLÉMENT.

mon 11. THEOR.
N

A

, B D F HC K.Cirtuli ABCD, EFGH inter fifimt w quae
drain a diamatri: BD, PH. V

Si negas: erit vt BDq ad. FHq in circulas
ABCD ad fpatium S circulo EFGH minuslvel

l mains. Sir primo S ( EFGH. In circule
y. a. 4. EFGH defcriptum fit ’ quadrarum HGFE,
s. fch. 7- 4. quad à mains erit dimidio circulo. Circuma
” ’°’ i ferentiae EF, FG, GH, H13 bifeéiae i (in: in I,

K, L, M, 8: iungantur RI, IF, KG,
LH, HM, ME. Erit fimiliter quodlibet A
ËIF D à fegmenro EIF, quoniam, duéia perI
parallela ad EF 6: completo pgro. reâangulo
NF, ei’c A EIF z à NF. Reliquis ergo tir-
cumferentiis fempér bifeéiîs, à: talibus. trian;

-gulîs a reliquîs fegmentis femper ablatis: re-
linq’uenmr tandem fegmenta, quae fimul fum-

æ. i. to. ta mm: * u EFGH --- S. sin: reliqua haec
* regmenta, quaerfnnc fuper mais El, IF, FK,

I ’ ’ KG, GL, LH,HM, ME, ’Èrgo polygon’um

to sans h EIFKGLI-IM D 3 S. Defcribé in circulo AB
I C’D polygonurii ABCDÏIM ipfi EIFK Go
* 1.-" l LHM. Eric ergo illud pbiygonurn adhoc,
Lib"; in? BDq ad.PH.q, five W3 circulas ABCD

r ad [patium S. Mimeamm-efl 1:01, A3

au Q ’ CD



                                                                     

LIBER m . 35,,
ÇD circula in quo inCcriptum cil: ergo a:
poiyg. EIFKGLHM ( ” S. Q, E. A. Non u. :4. g.
ergo ett vt BDq ad FHq ira circ. ABCD ad
fpatium minus circula EFGH.

, a, Si.’ponis S D EFGH: quia fic erit Vt
EHq adiBDq ita S ad cire. A BCD, atque S
au circ.A BC D V Vt dirculus EFGH ad fpa-
tium minus, circulo ABCD: erit v: ’FHq ad
BDq ita cire. EFGH ad fpatium minus cil-cui
ln ABCD. Q E. N. 9 Quare vt BDq ad "mW",
rH-lq in cite. ABCD ad cire. EFGH. E.

A ’t Sabot.
. D A; * y w .- - aimmïlü ergo ’V minon: in circurîs,,,intcçîçca’ .. un; . t

fientait iiâem circuit. .- ’ -1

, v : A - .2 . ..; g l V
PROP. HL THEORÏ q

« Omniri’ ami: ABCDîtrumgu’ lare»: un

Le»: bafmïBC- diuiditnr induai pyramider"; "i " ’
«quia: Ëfïmleüuterlfi, quae Wagularer; - , ’
54è: bahut, d’argile mi, me mm M ’
duo page» acquüd, que: Midirqnidèmi
tm’u; pyramidirfimrmnion. .’ a ’ - 5 -ï ;

’ i ’- f tBilfe’ca’

i i NomJittetaxum gyramidem defignantium vhi- h
v main nabis tempe! «tu dië,quae imitieflj

pante. ameutent primeront, quia: adhùfl-ïf
pertinent. Comte, in au ulo fonda dcfignan- "
Jamaïque-ad vos un, . *

:v.,4,. . q 31:42;.- L," .Q. .,;,.,i,-; , ;’,.az .



                                                                     

354 EVCLIDDIS ÉLÉMENT. A
* Bifeca enim AB,

a BG, CA, AD, DB,
DC, in punais E,

CF, G,*H,AK, L, à:
iungeËG, EH, HG, ;

. pet quas - duétum .
planum nbfcindet-
pyramidf kA E GH.
Iunge etiam HK, K

v C L, LH,’& duéio pet
r ’ ’ bas planofareliquo

folido abfcindetut pyr. HKLD.- Iam quia-
AE:EB, ée A fHD: erunt Fil-LED?c
paralielae. Simi ltèt quiâ AH :HD, & BK

il a. 6. : K1): emnt à HIÇ, AB ,xîouallelae. Qua-
4’- 34mm: *re HK r; 4’ BE;: EA. Sed efl " ang.](HD.
z 19:38, z EAH. Ergo A KDH : m e A0 EHA

[du 6. 6.5: EH z KD. Bodem modo pute; A. HDL
: N A0 HAG, ô: DL à GH. I Et quia 0b e

a paraileiaSrEI-l, BD, &HG, DG, ang. KDL
p. in. a. :lB EHG; erit A KDL ” : m A0 EHG;

Egdem ratione oflenditut. A, KHL z m A0
y. 1o. dcf. n. EAG. Ergo pyr. 2m 7 pyr. AEGH.

. BorrO, quum AB, HK parallelae fint, A3 ADB,
134123145. HDK ” aequiaugula, ideoque 3. fimilia. flint;
’ i . a; eadem ratiche” A BDC N 3 A0 KDL; nec

o fion A. ADC A) 8 A0 HDL; atque, quum fit
1.3.fch.4.6. ang. BAC :KHL,& BA :KH-zz’ AD :DH z
a. 6. 6- AC: HL, ABBAC même KHL. Hinc en:

pyr.BACD 7 N pyr. KHLDrN pyr. AEGH.
Deinde iunâis KF, EG, reliqu’umflfolidum

diuidi pourri: in duo prifœata, quorum Vnum

- haber



                                                                     

’LIBERIXII. 3;;
Baba: balinPgr. EGFB , a: Iineam. bafi ioppoa
fitam HK, alterum .bafin A GFCpâLoppofitam.
bafin A HKL. " Sunt ergo haec prifmata ae-
que aira, 8:, quia Pgr.jEGFB z I 2 Ai
(ne, aequalia à. Sed pyramide EFBK, 1.4.1. .,
quae fit .iunâis EK, EF, mains efi prifma 9- 4°- ne
EGFBKH; ô: pyr.EBFK :7 pyhAEGH
(aequalibus enim ôz fimîiibus triaiigulis con-
tinentur): ergo Pr. EGFBKH-l-Pr.GFCLKH
D pyr’. AEGH 4- pyr. HKLD. Ed autem
Pr. EGFBKH -i- Pr. GFCLKH-I- pyr. AEGH

’ --I--. pyr. HKLD r. pyr. ABCD. I Ergo pr.
EGFBKH p-i- pt. GFÇLKH D à pyr. ABCD.

Q. E.,.D.. -, n a . i. PROP. tv. TÉEOR. ’ q

a B. x ’ I C F X i z .Si fin: du: pyramider aequo une u C D ,
E F G H , que triangularc: bnfir barbent. A B C,
’EF G; Mtur autem mugir: ipfarum x7 in
duupyrhmide: AKLM, M QRD, ENo-P,
PSTH, daguais: inter ftmilnque toti, 5’:
indue primant arquait): KLVBQM, LVCRQM,
NOXFSP, OXGTSP; tuque ort4rum pyramig
du"; mugit: eodem mode diuidatur, :21un
[mp0 fiat: en] a): qui: granitât: ôafi: ABC;
ad bajîn’EFG charriai ira przfmata mniajn

e . e z 7mnl

".4



                                                                     

a. SA f."

a. 2.3.6.

a. Lemme
faqueua.

p. 7. 5.
V. dz- ,0

356 EBCLIDISWBLEMENT.

w 137mm: ABCD ad Mmaîll muid in a];
un pyramide EFGH M670 «quam.

QuiaBC:z CV,& F0: 2 GX : erit’ BC.-
CV:FG:GX. Sed quum,vrin praecedentî
propofitionerconfiet, A ABC . N A0 VLC,
a: A FEG m A0 XOG: erit A ABdm-VLC
: * A. FEC: A XOG , on alternando AABC:
A EEG : A ,VLC: AXAOG. Sed A LVC:
A XOG : A pr. .VLCRQM: Pr. XOGTPS
:: F pt. KLVBQM: pt. NOXFSP.’ Ergo A
ABC: A FEG :J pif. VLCRQM -l-- pt.
KLVBQM: apr. XOGTL’S -l- pt. N0 X F SP.
Idem mon demçnfimbitur de pyrahidibus
AKLM, mon (cilice: vt bafis AKL ad balin
ENO ira elfe duo prifinata aequalia in pyr.
AKLM ad duo prifmar’a aequalia in pyr. EN-é

0P. huque , uia eodem, quo mode vfi l’u-
mus, argumenta, pater elfe * A ABC: A EFG
à A AKL: A ENO: etunt’ vt A ABC ad
AEFG firme prifmata in pyr. ABCD ad 4pri-a
finata in pyr. EFGH. Et fimiliter procedie
demanfir’atio ad quotcunque paria priilnamm
in maque pyramide, .Q. E. D.
I .-. ’ ’ A v .

ï i 4 DEM-



                                                                     

p , LIBER x11: 3;,
.. : L E M M- A. , -

Oflendehdum efi, mi A LVC adA XOG .
ira en): prifma VLCRQ-M ad prifma OXGo .

TPS. " 4 ’ lInteiiigantur enim ex punais D , Hoinvba-
les VLC, XOG demifl’a perpendicula , quae ’ 0.11 p.8: 4.

aequalia erunt. Iam quia perpendicularis cf. il
ex D demilTa, 6; [méta DG fecantur a planiç .
QMR, VLC, quae 0b parallelas” MR ,5; AC, g. «un.
RQ à: CV parallela t flint: erit pars perpen- t- IS- Il.

-dicularia interD &planum MQP. ad partem .I ,
Ureliquam ’, vt DR ad RE. Sed DE q." BC; à
quare pars perpendiculi inter bafin VLC à:
.bafin oppofitam QMR prifmatis VLCRMQ ,, a. .- .-. .p
erit dimidium perpeudiculi rotins ex D de-
milÏi. Eadem ratione pars perpendiculi e;
H cadenris, quae eft inter bafes gprifmatiç .u
OXGTSP dimidiuru erit totius." 5mm erge I
prifiuata 6! OGXSTP "asque aira, g. "un
lac ob idtin rationç 4’ bafium. VLC, 0X0. 11-3941-

.’Q. E9 D.- .l J .I: ’. l. v
PROP. V. THEQRW.

J

f ’ G V , F - ’ * 6:.
Pyramide: ARE-D, EFGH.. qua: in «dm

flint altitudine, Ü triangularn bafi: ABC,
EFGImbmt, inter fifimt v: bafe: ABC, EFCË.

J Î; 5:! Z 3 i
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A358 EVCLID.IS’;,’ELEMENT.

c GSi negasi fi: ABC: EFG : ABCD: X,fit-
que primo  X’( pyr.-EFGH.. Dîuidntur pyr.

’  N .- EF GH’ vt in prop.’IlÎ. a: rurfus pyramides

  ’ orme eodëm mode diuidantur, fiatq’ue hoc

z! !l le. I V,  1desEIALK-FKM’NH pynEFGH-X.A; la

agami.

0.4.13.

.. 34.5.

fempet, vsque dum x düae reliquae pyrami-

Ernnt itaque  reliqua duo prîfmata in pyr. EF-
ÎGH   4’-folido X. ’ Diuidatur etiam pyr.
’ABCD-fimîliter ôz in totîdem partes ac pyr.

EFGH. v Ego prîfmata in pin: ABCD cran:
ad prifihata in pyr. EFGH : " ABC: EFG
:- ABCD’: X. Quarë quum pyr. ABCD fit

- maior prifmatis quaé in’ ipfa fum: A erit 6c fo-
: lidurriXmaiuS”- quam prifmata in pyr.EFGH,

61 ergo quam ipfa pyramis EFGH; contm

hypothefin,   l   ,Sed ponjiX  pyr. EFGH. Erit ergo v:
X ad pyr. ABCD, ha * . yr. EFGH ad foli-
Çum pyranüde ABCD minus, Sed inuerten-
do ’efi EFG: ABC z X :«ABCD. Ergo vt
EF G ad ABC ira pyr. EEGH’ ad folidum py-«

"apura. raphide ABCD-minus. Q. E. A9. Erit ita-
que X nec ( nec  1)yr. EFGH , fed ipfi; ae-
quale;   Ergo ABC: EFG ::. ABCD :EFGH.

 Q.E.D.  -- -  .
ÀÏ I :3 ’ WPROP.



                                                                     

LIBER X11. ’ 359
PROP.VL THEORy. À

r , î ÙMMMaAm
F M CDEF, CHIRU-À M, quae i2; talma!

c E H [gui alambic,* ’ 91;: (mat a-K G fi: inter 1 Il.  fafimt ululât molBafes dîuidanrur in. triangula ABC,”ACD,
ADB, GHI, GIK, GKL,’ fuper quibus intel-
ligantur pyramides aeque altae ipfis ABCDEF; x

,LGHIKLM. Iam’quia pyr. ABCF: ACDF
z 7 A ABC: A ACD :verit componendov, 9. n;
pyr. ABCDF : pyr. ACDF : ABCD : ACD;
Sed pyr. ACDF : ADEFz’Y ACD: ADB.
Ergo ex aequo pyr. ABCDF : ADEF z bat:
ABCDËADE, ô: componendo pyr. ABCDEF;
ADEF z bail ABCDE: ADB. ’ Eadem raç
titane pyr. GHIKLM: GKLM: GHIa- J .r ..
KL: GKL. Sed pyr. ADEF z GKLM :2 7
baf. ADB: GKL. Ergo ex aequo pyr. ABC:-
DEF : GKLM z: bail ABCDE : GKL. At;-
qui efl ,inuertendo pyr. GKLM : GHIKLM
z: baf. GKL: GHIKL. Quare ex aequo pyr.
.ABCDEF : GHIKLM z bafi ABCDE à CHI-

’KL. o 4 ’l
PROE VU.THEok.

0mm prifma ABCDEF triangularem b:-
bem’ fifi): ABC! diuidüur in tu: pyramide: ï D l
19914410131" jà, que trüngulare: àafwfidmtl’ o "" ’" "

î

M 4 Z; Iun-



                                                                     

. 369 EVCLIDIS’ ÉLÉMENT.

D. o Iungantur enim AF, CE,
r Cf: a; orientur [res pyra-

mides , triangulaires bafes
habçnœs, ABFC, EAFC ,-

’ CDEF. Iam quia ABFE
efi Pg’r. eiusque diametér

u AerritAABFïzAA . B BAR Ergo pyr. ABFC
12- 5- B- ; 5 pyp EAFC. Sed pyr. EAFC eadem efl

quae pyr. AECF; arque pyramides AECF.
ÇDEF, aiequales 5 bafes ACE, CDB ô: eundem
verticem F habentes, aequalesï fum. Ergo

. M .V pyr. ABF-C ::pyr. EAFC: pyr. CDEF,

R255. D.- . r

s. 34. 1.

l Car. Et quia pyr. ABFC eadem efi cum pyr.
ABCFS manifefium en pyramidem ABCF, quae
cum prïmare ABCDE? eandem haber triangulaq
rem bafin ABC 8: m’adem akimdinem, «miam

ü. a a. L partent. un: pdfinatis. Ergo ” munis pyramis ten-
via pasl-efljarifmatis bafin-habentis eandem . 8c al.
titudinem aequalçm : quoniam , fi rbafis prifmatis
’àlîam quandam figuram ureflilineam obtinéat, di-
miditurip prifmara, quae triangulares habent bafes.

ï’ROP. VIH. THEOR.

A SMiIerzyramide: A BCD, EFG H, qui"
triangularn bafi’: ABC, EFG baâant, fiant in
triplicata. ration: Ehambkrgomm laurant AB,

o tcompleanmr ’fofida PÂpda AfiKL, jEFMN.
9’ "un. "2E: quia; xpyr. ABCD .m4py17. EFGH; erit-.9

ang. ABD z EFH, à; ang. ABC z EFG , à:

t - ( - ang.
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LIBER x11; w 361
K . LI ang. DBC z HFG, à: D82

’ HF:BA:FE :BC:FG.
Q D Ergo erit, Pgr. BO mi pgr. u. x. dei. 6.

. -. FP, ô: pgr. BL m pgr. FN,
Q Z 5: pgr. BQ m pgr. FR.

A C B Tria ergo relique pgra.KC,
. AK, KD tribus reliquis7M pgris MG, BM, MH fimi-

P H lia " CÎÜHCÙ Hinc deÏBK a. (chum.
. R ’ ’ m 9 de’o FM, ac ergo .

G de. BK: de. FM:’* Las-n-
. E F (AB: EF r. Sed quia py-
ramides ABCD, EFGH funr fexrae partes F n. cm1".
deorum BK, FM: erit ’ Per ABCD: pyr. &fclms. u.
EFGI-I z de.’ BK : de. FM. Ergo gym ’i 55 5’
ABCD: pyr. EFGH :: (A3: EF)’. Q.

Carol]. Ex hoc perfpîcuum en, fimiles pyra-A
mides, quae polygonas habent haires , inter fa elfe
in triplicata rationc homologorum latex-nm. ipfis
enim diuifis in pyramides triangulares haïes hue
tentes; quoniam 8: ifimilia polygona bafium in
triangula numero aequalia 8c homologa cotis E di- si æ, a,
uidunrur: erit ° vt vna pyramis in airera pyramide a. 6. n.& n,
triangularem bafin habens ad wnam pyramidon? in 981164.
airera triangularem bafin habentem, ira rota illa pyé
ramis polygonaux bafin habens ad rornm banc, Sed
minaudes ifiae trianguiarium infirma [ont in tripli-
m ration: [stemm homologorum: Ergo à pyri-
mides polygonaruxn barnum. i I -

z; ’PROR .,4



                                                                     

’36; . EVCLiDIS ÉLÉMENT.

PROP. IX. THEOR.
I) ,Aequalium pyramidant

ABCD, EFGH triaitgula-
ra: bafit baômium, bullât
ABC , EFG finit altitudinia
bu: DB, HF "ripas: pro-
ortionaler. Et tan-am -

H A M ïamidum , "invertine: æ;-
L je: baôentium, fifi: ABC,

EF G faut altitudinibur DB,
HF "capron Proportiona-
le), in". inter f: «guzla
fion.

  Î G . Hypz I. Complearxtur
enim fonda paralleleplpe-

E .. da. BK, FL pyramidibus
aeque alta. Et quia de.BK:6 pyr. ABCD

k:6pyr. EFGHszd. FL: erit vt HF:
DE :3 BM: FN :t ABC: EFG. Q.E.D.

Hyp. z. Quia vr HF : DE ::ABC: EFG
: C BM: FN: erit de. BK r. ”’ deo FL,
ergo Pyr. ABCD z ’ Pyr. EFGH. Q. E. D.

”.Scbal. l. Idem de pyramidibus polygonuum
bafium valet (pet cor. 7. n. 8: fch. 34. u) z quia in
pyramides rriangularium bafium dividi poiïunt. L

” a. Quae de pyramidibus demonfirata fun: in
prop. 6. 8. 9 , ea 8c quibuscunqne prifmatis con-
ueniunt, quippe quae tripla fun: pyramidaux ces.
dem bafes 8c altitudines habentium.

i 3. Hinc autem per- Te parer ex fcb. 4o. Il. di-
* menfio quorumnis prifmnturn 6c pyramidaux.

r l Paon
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PROP. X. THEOR.

Ûmm’: carra: unie par:

dl cylindri , qui eandem
’ àafin AND habit, Cf al-

titudincm aequalcm.
1. Si negas: fit cylin-

drus e rripio coni. De-
fcribatur in circulo qua-
dratu’m ABCD, fuper quo ï

I intelligatur prima aeque
altum cylindre; Et quia hoc prifma dimi-

’ dium efi prifmatis aeque alri 7 friper quadra; ’i ne i5 .
tO’ circa circulum circumfcripto -ere&i; di- i ’
midium autem huius prifmatis ) dimidio
cylindra: erit a; iiiud prifma e dimidio ey-
iindro. Bifecenrur peripheriae in punôtis E,
F, G, H, quae conneâanrurreâjs, arque a
’Ais AEB, BFC, CGD,DHA intelliganrur ere- ,
fia prifmata cylindre aeque aira. Et quoniam .
vnumquodque homm prifmatum dimidium
reii" dei aeque alti ereéii fuper Pgro. mitan: v. 9:11.38. n.
’gulo trianguii duplo; hoc autem deum )
refpeâiuo fegmento cylindri: parer, vnum-
’quodque hornm prifmatum ) elle dimidio
--refpe&iui fegmenti cylindri. IgirLIr reliquats
circumferentias bifecanres, ô: filper fingulis,

’ ’quae orientur, triangulis prifmata erigeutes , 8c V
’hoc, fempcr facienres , reiinquemus tandem 4’ ç. r. ni.

fegmenta cylindri, quae fimui fumta minora
erunt excch cylindri fupra tripium coni.

.Sint reliquat haec fegmenra, quae fuper fag-
i mentis circuii AE, IE8, BE, F Ç, CG, GD, DH.



                                                                     

1;. la; a.

3541 EVCLIDIS ELEMENT.

A a * HA confiflunf. Igitut a
prifma, quod bafin poly-
gonam AEBFCGDH ha-
ber. 8: cylindro aeque al-

. rom efi, erit ë triple co-
ni; ideoque pyramis,- cu-
ius hafisl efl’ AEBFCGDH,

G 6c vertex idem qui coni,
76e erit cono ; pars tory.

z. Sir cylindtus ( tripla coni: .etit mon;
- . e êcyiindri. bed quia iisdem, quibus mode

vfi fumus, argumenris , euincitur, pyrami-I
dem cono aeque airam 8: coins halls cit. qua-
.dratum ABCD e elfe dimidio coni, a: imam-,-
quamque pyramidum cono aeque altarum fir-

V iper trianguiis AEB, BFC ôte. e eii’e dimidiç

.refpeâiui fegmenri coni: irerum parer, cir-
cumferenrias femper bifecando, ô: friper or-
tis fic triangulis pyramides femper erigendo,

w aeliétum iri fragmenta coni minora excefl’u co-

ni fuma; cylindri. Sinr haec fegmenra,quae
[ont fuper fegmentis circuli AB, E3, BF ôte.
Quare quum reiiqua pyramià, cuius bafis eii:
polyg. AEBFCGDH, ô: vertex idem qui coni
eiir â cylindri: erit prifrna cono vei cylino

-dro aeque altum ô: bafin poiyîg. AEBFCGDH
. habens mains 76 quam cylindras 3 pars quam

tortura. Q. E. A. I , .
PROP. X1. THEOR.

Com’ 69’ cylindri, qui’eandem Men: altim-

«dine»: AB, CD, ana-fifi»: vt hfa Brou,

.-RLMN. 1. Sir



                                                                     

1. Sir vr cire; EFGH ad cirq..KLMN ira r
conirÂFB ad aliud foiidum O, quod fit ç co- n *
rio LD,; ô: fir-LD- O z P. a Suppoiita
praèpararione a: argumentation prenaient 7 54
tis propofirionisq, emnr fegmenra eoni, quae ï
QL, LILRM &c. (P- i Ergo pyf. a
KCLLRMSNTD ) O. Fiat in cire. EFGH 5*
fimile.poiygonum EVFXGYHZ. Iam quia
pyr.EVFXGYHZBè pyr.I(QL,RMSNTD:’i a. 6. n.
poiyg. EVFXGYHZ: pol. KQLRMSNT; ww- fch. 1- Il»
cire. EFGH: cire. KLMN : a conus FB :1 o ; î; 2m, L

arque pyr, EVFXGYHZB ( ’Y cono FB: erit 3- 14- in
6: pyr. KŒRMSNTD d 3 folidovO; quad
repugnar olienfis. Non ergo eii vr balis Al
ad bafin Ç ira conus A ad foiidum couo C

rninus. - 4 L ; Iz. Si ponis 0 ) cono Li): erit vr O ad
eonum FB, ira conus LI) ad foiidum 3 minusi
cono FB, 6: ergo vr cire. KLMN ad cire. EF-ï

’ GH, ira Conus LD ad foiidumiminus conlo;
Q, F. N! Itaque coni aeque alti, &I- Pan-l-
proindeicylindri 5 aeque alti ,’ fun: inter fe in 4’ le" l”

barca. E. D; ’ J. q . . i

; à * Sein].

A un n.-.:.u -yI

reg-n



                                                                     

366 EVCLIIDISl ELEMENT. .
P Sabolirî Coni ergo, item. cylindri, quorum

tam bafes’ quam altitudines aequales font, ipii
inter fe aequalesfunr. 4 ’ - "

A; V * z. Quare c0norum,irem Cylindmrum, ’aequa-

les bafes Eabenrium, qui immiôrem axin haber,

maie: eii. a - 1 v "race. lXII. THEOR.

4. . K q a ’ h

z

r

I Similrr canif)a glindri’ Enter]: fun: in tri-
plicata ration: diametrorùm ôafium AB, CD.

Sinr baies circuli AEBF, CGDH, à: axes
Ë Ï IK,LM; a fitconusAEBFK ad folidum quod-

" dam N in triplicata rarione ipfius AB ad CD.

1.124. dei u.

l 1. Pone N ( cono CGDHM. Faéiis iisà
dem quaeiin praecedenribus, eodem morio
ofiendemusr eil’e ’aiiquam 1 pyramidem GOCP,-,

HQDRM in cono CDM, quae maior fic quami
N. Fiat in çirc. I fimiie polygonum ASEX;
BVFT, quod fic bafis pyramidis verricem cum’
éonqABK cummunem habenris. Sinr in bis
duabus pyra’midibus trianguia CM0, AAKS.
quaedam ex iis quae pyramides continenr; ô:

t iunflae fin: L0, iS. I Iam quia conus ABKm
canot CDM, dl” AE: CD.: 1K: LM, acier-7’

, a go
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go AI : IK :VCL :ILM. ’Sed 9 ang. KIA, a, "4kg".
MLC refli funtrlergo A. AKI m ’ A. CML. h 5- 6-
SimiiiterL nia AI: IS z CL: L0, 8: ang.
AIS’i: C O, erit A. ASI’m A. COL; 8c a. a. (ch.
irerum fimiiirervparer elfe, A SKI m A CML. 33’ 6’

Hinc quia À KA: AI z MC: CL, a: AI: AS A. t. clef. 6.
: CL: C0: erit ex aequo KA: AS ::. MG:
C0. Similirer quia KS:SI::MO:0L, &SI:
SA:OL:OC: erirex aequoKS:SA:-..MO: l
0C. Ergo A ASK A)" A0 OMC; Quoniam
igi’ror pyr. ASIK mi ’ pyr. COLM: erit pyr. g, à. n,
A51K : pyr. COLM :2 (AI: CL)’. l Sed idem

de réiiquis pyramidibus ATIK, CPL M &c. . . q
of’rendemus. Ergo t pyrïASEXBVFT: pyr. k
GOCPHQDRM z: (AI: CL)’ z a (AE: 7,; 5.
.CD)? :Ccon. AEBFK: N. Quare pyr.G04 t. hyp.
CPHQDRM (f foiido N; contra morio ” "r ’°

diffa. .’a. Si p’onas N e cono CGDHM: quia-N: i ., i .
AEBFKzle (CD:AB)’,&’,’N ad AEBFK ï u - »
vri conus;CGDHM ad folidum cono AEBFK
minus: erit conus CGDHM ad foiidum quod-
dam cono’AEBFK minus in triplicata rarione
ipfius CD ad AD. QF. N.’r Ergo tam co- ” 9m. h
ni, quam" cylindri,’funr in triplicata rarione m la m
diametrorum bafiurn. Q. E. D. .

, mon xm. THEOR. . "-2
Si qundm: AB plane CDjètctur; oppofitlr V

plaisir AB, F8 par-allah, ’ erit et cylindra: AD
ad glindrum DF en and: CH k4 un»: HI.

’ Proo
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0 L Ï Producatur vrrinque
axis G1, ô: fiant ipfi GH

K aequales quorcunque GK,’
P KL, &ipfi H11 aequales

quoruis 1M, MN. Fer
E punâa L, K, M, N duo-an.

tut plana ipfis AE,CD par-
aileia, in quibus fiant cir-
ca centra L, K, M, N cit.
culi ipfis AE, FB aequales 5

M I à inter ho: circuios intel-
liganrur cylindri OP, PA!

j N R BQ.QR conflituti.) [Quia
9. 1.: 1:11. .. Cylindri 0P, Pa, AD interfeç’, aequaies flint;

m ’2’ ’- quotupiex eft axis LH ipiius GH, rompiez;

a . eii cyi. 0D iifius AD. Sinriiirer, quorlpiex
i eiiaxis PIN rpiius HI, retapiez cd cyigCR

êylindriDFÏ Praererea fi axis LH e :24;
fi: ich- HNI: erit Z cyi. 01) ) ç ( cyl..ÇBc.l fir-
w". («a s. go cyi. AD: cyi. DE a in; G115 ax. 1-11.

H

I
nonne; sa

g. E. 1).. q
PROP. XIV.,THE01L’Â-

’ ’ "-1 v . V t W Arqualüurfiafihn-
il u ’ H AB, CD infifieaztnq E ’ mi ARE, cœur

qlindri BG CH in-
G i *DC tirfifunt m’altt’tudio

1-, acteur-K. ak Prodncatur axis.l a v nmfiatwKLT-î AA B M ô: circa axem KL in
bali
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bafi CD fit cyl. CM, qui erit z 0 cyl. BC. a. 1. (ch.
Ergo cyl. BG : cyl. CH z cyl. CM z cyl. CH Il. n-
: u KL : FK z E1: FK. Quare 45: couus g:
ABE: con. CDF 13 : El: FK. E. D.

PROP. XV. THEOR.
C Aeqtmlium cono-

G rum ABC, DEF au:
cylindrant": A G,
DH bafir AB, DE
finit altitudinibur
CI, FK rugueuse v
proportiomln. Item
quorum conarum au:

. cylindrarmn ôafè:
AB, DE altitudini-

1 B bu: CI, FK rui-
proce proportionaler

fimt, i!1i interfe [tînt aequaler.

A Ca]: 1. Si airitudines aequales font: parer.
in vrraque hypothefi etiam baies nequales elle;
6c confiar ergo propofirio.

Ca]; z. Sir C1 FK. Fiat L1: 17K, de
per L feeerur cylindras AG piano MN bafibus’
parailelo. ,

1111p. I. Et quia cyl. AG z DH: erit cyl.
AN z cyl. AG : cyl. AN: cyl. DH ::. 7 bafi 7. n. n.
AB : DE: Sed cyl. AN: cyl. AG ::.8 LI: 3- 3- n. si
CI:FK: CI. Ergo AB: DE : FK: CI. "3’ 5’
Q. E. D.

Hyp. 2. Sir bail AB -: baf. DE :air. FK:
air. CI. Ed autem baf. AB r bail DE z cyl.

Aa AN:
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AN: cyl. DH, ü FK : CI z LI: CI à cyl.
” 9’ 9 AN: cyl. AG. Ergo cyl. DH : t cyl. AG.

Q.Eil
Simiiirer autem a: in conis.

mon XVI. PROiSL.
A Duobur circulùABCD,

L EFGH cira: idem cm-
trum K confiflentibu: , in

pl D maiori ABCD poiygonum
L acquaIium a: parian: nu-

mcro larerum. defèribzre,

C quad minorer» circulant
EFGH non tungar.

Duc diametrum BEGD , ôt pet G ipfi per-
g. 3o. 3. pendicularem AGC. Bifeca femicirculum 4

BAD, ac eius femifl’em, arque ira perge do-
1- L l°q nec relinquatur” circumferenria LD miner

ipfa AD. Ab L in BD duc gerpendicuiarem
LPO. Iunge LD,DO,quae aequaies erunt.
l l . Iam quia AC circuium EFGH rangit , L0

veto ipfi AC paraileia efi extra hune circu-
lum: L0 eum non ranger; multoque minus

ïreüae LD, DO eundem rangent. Si ergo ipfi
LD aequales deinceps in circuio ABC apraue-
rimus": fier polygonum aequalium 6l parium
larerum (quia circumf. LD ei’r pars aliquora
femicircuii), circuium EFGHnon tangens.
Q. E. F.

51.4.

” Corail.

Ergo 8&4 KG ( KP,

PROP.
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PROP. XVII. PROBL.

Duaburjjbaerir tin-a idem rentrant A ton.
fijlentibur, in "Inforifilidunrpobxedrrzm rififi-
être, quad minorir [Pimenta juperficiem non ’
tungar.

Secentur fphaerae piano aiiquo pet cenrrum.
Quia A femicircuii fphaeram generanris pia- klç-defin.
num produâum in fuperficie fphaerae circu- kg".
lum eflicit maximum, fine qui diamerrum 3’
fphaerae haber: feétiones erunt circuli maxi-
mi. Sinr ilii BCDE, F GHF, ô: eorumdiame-
tri ad reflos anguios ducanrur BD, CE. In
maiori circulo BCDE polygonum aequaiium
6: parium larerum F defcribamr, non tangens p. 16. à.
minorem FGH. Sinr in quadranre BE en

A3 a . larera
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O .

V. 13. "a

5- 3-

.. l.

larera BK,KL, LM, ME. à iunâa KA produ-
catur ad N. Ex A in planum BCDE erigarur
perpendicularis ’ A0 , fuperficiei fiiharae ma-

ioris occurrens in 0, "St pet A0 ac vrram-
que BD, KN ducanrur plana, quae in fupcr-
ficie fphaerae efficient maximos circulas, quo-
rum femmes finr DOB, NOK. (Aria A0

der. n, ipfis BD, KN ad retios E e11: erunr 013,011
defi 3-quadrantes circulorum, &aequales °, quia cir-

cuii aequales diametros BD, KN habenr.
Quot ergo latera polygoni funr in quadrante
BE, rot aprari pofl’unr iliis aequalia in quadranre
BO,quae finr BP, PQ , QR,RO,&in quaLlranre
K0, quae (in: KS, 8T, TV, V0. Iunganrur
8P, TQ, VR. ExiP, S in planum BCDE de-

mit-

-.- g-A à:
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’ mirtantur ” perpendiculares PX, SW, quaeæ. n. n.

occurrent e reâis BA , KA. Et quia’BP, K5 9 38’ "r

fun: aequales partes ne ualium circuiorum’,
anguli veto PXB, SXVK reâi: erit ’ PX :r- 26- I.
SW, à BX : KW, ideoque AX :7 AW, 8: 2* ”
XW ipfi K13 " paraileia. Sed quum aequa- [sin
les PX, SVV etiam parailelae 4’ fint: erunr 96- 33- l-
XXV, P5 paraileian de aequales. Ergo 6: P81: 79’ ::.

Bii erunr parallelae 42 Hinc’quadrilarerum I
P8. K13 eii in "vno piano. Idem fimilirer
conflar de quadriiareris (LTSP, RVTQ Sed
ô; A ROV planum "L efi. Duâis ergo a pan-n. un.
&is P, S, T, Q, R, V. ad A reâis, condiruetur
figura folida polyedra inter quadrantes cire.
B0, K0 , ex pyramidibus compofira , quarum
vertex cpmmunis A, ô: bafes plana BKSP,
PSTQ, QTVR, VOR. In vnoquoque lare-
rum K L, LM, ME eadem quae in KB con-
firuanrur , ô: etiam in reliquis tribus quadran-
tibus,ët in reliquo irexnifphaerio. Sic fierio-
lidum polyedrum maiori iphaerae infcriptum,
compofirum ex pyramiaiiirus, quarum vertex
Communis A. Dico huius folidi fuperficiem
non rangere fuperficiem minoris fphaerae. h

Ducatur enim in planum PSKB ex A per-
pendicularis AY, à: KY, BY iungantur. Et
quoniam 0b ang. AYB, AYK reéios 5, BYq -i-
AYq :13 ABq :. AKq :. KYq -i- Aqup. 47. z.
erit BY : KY. Similirer parer elfe SY r:
PY z BY. Ergo PSKB eii quadrilaterum in
circulo V centre Y inreruallo YB deicriptom 15- fief. I-
n: quia.BK x 3 XW, ideoque n es; Bang-W

4- 5r

A a 3 veto
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0 R
v Q.C TH PDN SYA iXÈ G BNW

p KIra-(L
’vero : KS z PB: erit circumferenria huius
circuli, quam reâa BK fubrendit, quadranre 1
maior, hinc ang. KYB rein C maior, «St KBq1 I
in 2 BYq. Ducarur a K ad BD perpendicu-
iaris KZ, St iungarur DK. moniam AB g
AB 4-2 AZ: erit DE ( z DZ. Hinc quia

5. b 5- DB::DZ:&DBX BZ:2DZXBZ:J
h m” 1’ 6’ BKq: z KZq:erir BKq ( 2. KZq, ô: ergo KZq

- D BYq. Sed KZq -i- AZq z AKq : BYq’mw’m-r- AYq. Ergo ’AZ e AY, a: a poriori’

AG ( AY. Ergo polyedri fuperficies non
tangit minoris fphaerae luperficiem. E. F.

Aliter.
Et breuius oliendemus elle AG d AY, ex-

citato ex G in AB perpendicqu GL, &iumîia
AL.

a. :3;g. 33. 6.
a. n. z.



                                                                     

LIBER X11. 375
AL. Nam bifeâa circ. BE, 6: huius femme ,
ô: fic porto, reiinquetur tandem circumfe-
renria minot ea, quam reéla ipfi GL aequalis
in circule BCE fubtendir. Sitilla BK. Ergo
reéla BK ( GL. Sed vt antea pater elle BK
e BY. Ergo GL D BY. Sed GLq-i-AGq
z ALq : ABq : BYq -i- AYq. ’» quart
GA d AY. Q. E. D.

Confier.

Si in quauîr du: [Mana defiributur filidum pa-
Iyedrum praedifio polyedro infilmemBCDEOfimile:
babcbunt [mec duo filida polyadm triplicata»: ratio-
mm au: quam diametri flbaemmm babeut. Diui-
fis enim folidis in pyramides numero aequales 8c ,
eiusdem ordinis : erunt hue pyramides fimiies. -
Ergo pyr. BP SKA erit ad pytamidem eiusdem or-
dinis in airera fphaera in triplicata rarione A eius 214058.12.
quam lotus homologum ad homologum haber, id
cil, quam haber femidiameter fpharue A ad femi-
diamerrum alterius (piner-se. Idem de quibusuis
duabus pyramidibus in vrraque i’phaera eiusdem
ordinis inreliigendum cil. Sed F vt v-na pyramis g, la. 5.
in Îphaera A ad vnum in airera, ira foiidum polye-
drum in fphaern A ad folidum poiyedrum in airera
fphaera. Ergo folida poiyedra font in triplicata .
ratione femidiamerrorum, vei diametrorum. Q.
E. D.

PROP. XVIII. THEOR.
Spbaerae ABC, DEF inter fi finit in tripli-

cata mtianefimrum diamatraruin BC, EF.

1. Si enim non: fit fph. ABC ad fphaeram
l GHK ipfa DEF minorem in triplicata rarione

BC. ad ln fph. DEF defcribarur’foiidum v. 17.12.

Aa 4. polyc-
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, z. cor. l7. la.

a. ,14. Q

polyedmm, quod non tangat minorem GHK,
circa commune cum i113 centrum confiitutam,
ô: in fph. ABC huic polyedrp fimile defcri-
battu, quod erit Ë ad polyedrum in fph. DEF
in triplicata ratione BC ad FE,ideoque in ea- k h
(iem ratione in qui fph. ABC ad fph. GHK.
Igitur fph. GHK )° polyedro in fphaera DEF
defcripto , pars toto. Q E. A.

z. Si ponas, fph. ABC ad (ph. LMN îpfà
DEF maidrem eflè in triplicata ratione BC ad
EF: erit [pl]. LMN: (ph. ABC : (EF: BC)’.
Sed fph. LMN ad fph. ABC v: fph. DEF ad
fphaeram ’ ipfa ABC minorem. Ergok fph.
DEF erit ad iphaeram ipfa ABC minorem in

triplicata ratione diametri EF ad odiametruin
c. pan. l. BC. (La N1.

* Corollnr.

Hinc vt fphaera ad fphaeram,îta efi polyedmm
foiidum in "la ad polyedrum in hac-fimile 8: timi-
iiter defcripmm.
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EVCLIDIS

ELEMENTORVM
LlBERXIlI.

Q***’F******i*ü
PROP. I. THEOR.

L F Si rafla lima AB extrema
de media ration: fifiafuerü:

H K maiar partie AC ajjiamzm dal
OQ j B midiam AD totiu: AB quin-

D A C tuflum Potefl eius, quad a di-
midia AD rotin: fit, quadrati.

K G E Defcribantur ex AB, DC I
quadrata AE, DF. Deinde

in DF defcribatur figura, ô: producatur FC
ad G. Efl ergo CE z AB X BC : * ACq a. 3. der. a;
:VHF. Iam quia AK z AB:5 2 AD : ’7’ 6-
72. AH, &AKzAH z 8A6 z CH: erit AG 53mg;

, ::.CsziCH-i-HL, i,deoque AE :66. n. 6.
gnomoni OPQ Sed AEzAqu" 4ADqÈ fia: I
: 4 DH. Ergo gn. OPQ: 4 DH, &PIO- a: Eh.
inde é" DF, id cit CDq :- 5 DH vel 5 ADq. .

Q.E. D. vPROP. IL THEOR.
Si rec’îa [inca CD partirfiti ipfiuj- AD quin- Fîg- Pro?-

, 11417114771 film, arque duplum AB digne Partir Puce.

AD extrema ac media rationa- ficmtr: mai-0?
partie a]! pan reliqua CA du: quae a principat
fefiaetlinmc CD.

A a g h De-
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L i . Defcriptis gnim iisdem,
. quae antea, quia DF:CDq9-3-84- z 5 AqusDH: erits’

h la. «a Q gnomon OPQ z 4. DH.
A Cc BSed4DI-l: 4 ADq :l

AquAE. Ergo gn. OPQ
G 2 AE. Deinde quia vt in

K E praec. oflenditur AC: CH
z. mm. 4- HL: erit 5’ quadratum HF : CE, id efi”
A. .7. 6. ACq:ABXBC. QuareÀëAB, AC, BC ;
"-1°m’feq’8c quiaF AB A AC, en: AC A CB. Igitur

l fi méta AB extrema ac media ratio’ne fecatur:
” 3a M 6’ I maior eius portio efi CA. Q. E. D.

LEMMA.
l At veto duplam ipfiu: AD, quae 2]! AB, ma.

iorem a]: quam AC, fic demonflrabirur.
. Si negas: fit AC : 2 AD. Erit ergo A01
:4. ADq, &ACq-l-ADq :5ADq:
CDq, pars toti. E. A. Si ponas z AI)
( AC, fimiliter oflendemus, tomai elfe parte
fua minus. E. A. Ergo 2 AD a AC.

Q. E. D. .
PROP. III. THEOR.

Si rafla lima AB cxtrema a: media ratio-
nejèêîa fuerit: panic minor CB affamai: di-
midiam CD maiorir portionù AC quintuplant
Patcfl cita, quad a dimidia CD maiari: Por-
tiani: fit , quadrati.

Defcribatur enim ex AB quadratum AE,
ô: figura compleatur. Ergo, quia AC z 1.

t. hm
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D C B CD: erit ON: ACq

: 4. CDq : 4 PM.
P I S Et quia ABXBC ° 2°. 3- 5.5 5-

y &ACq, &ABXBC:
T . CE: erit CE :4. FM.

G M Rurfus quoniam AD :
DC, ô: proinde 1G 2:

F N E T GM: eritPM ::.?HI, w. 34. 1.
ô: PG- : GH, vel 7’ QK r. KE. Quare °’ et C013 4. 1.
Pgr. ME z MQ: 7 LD , ideoque gnomon :2 à;
RST z" CE z 4 FM, ac 0b id " t0tumDK a. z. au.
id efi: DBq z 5 CDq. E. D.

HOD

PROP. 1V. THEOR.

B C A Si rafla [inca AB ex-
L Ï?a;c media ration]; .ac a unit: tafia: A

l? m G n°9) minori: portianir BC
x vîraque jimul quadrata

M tripla fimt quadrati chu,
quad a maiari fitpartio-
ne AC.

ÏE N - D
Defcripto enim ex AB quadrato AE,&

completa figura: erit vt antea AF z 4’ GN. 9. 3.deE. 6.
Sed AF z 76 CE, ideoque AF -i- CE id efi x- 43- &
gnom. KLM -l- CF z 2 AF z z GN. Ergo
addito communi GN, erit AE 4-- CF ::3
GN, id cit, ABq -l- BCq :3 ACq. E. D.

l

K
PROP. A
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PROP. V. THEOR.
D A a B Si rafla lima AB extre-

ma a: media ratiane facetur ,
F aaljiciaturque AD aigua-

H G lia maiari partioni AC: erit
B tata lima BD extrema a: me-

. dia ration: fifia, a” maiar partia erit au, qua:

a. 3. dei. 6.
à. fch. 48.!.

a. I7. 6.

a. I. 13..
y. 9. de

6. Io.
5. 9. Io.
a 74. xo.
::. ;. clef. 6.
H. 98. 1°-

a Principia pofita afl, rafla lima AB.

Defcripto enim ex AB quadrato AE, ô:
completa figura : erit CE : 4’ CG. Sed
CE : GE, ôz CG r: " GD. Ergo GD :
GE, 6: hinc H3: AB, id eflÀBD X DA :
ABq. Quare ü BD: AB z AB: DA, ô: AB
e AD, quia BD a AB. Hinc pater 4’ Q:

E. D. iPROP. VI. THEOR.
D A C B Si relia lima ratio-
r-q---r--l nalirAB extrema a: m:-

dia ratiomfiéîa fuarit:

vinique partir) AC, CB irrationali: dl, quae
apatame appellatur.

Producatur CA, 6c fit AD : â AB. Er-
go CDq z I5 5 ADq. Hinc, quia AD efi P,

& erit’Y CDq p, ac ergo ipfa CD p. Sed 3 CD
non z AD. Ergo CD, DA erunt p e, ideo-
rque AC apotome i erit. i Deinde quia AB
X BC :4 ACq : ACq ad p A8 applicatum
Iatitudinem fadet BO,quae proinde” eritapo-

« tome prima. E. D.

PROP.
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PROP. VII. THEOR.

Si Pentagani acquilarari
ABCDE trie: anguli, flue

A deinaep: flue non dçincepr,

B Einter f: fuel-fut a’cqualn:
aequiangulum erit Penta-

anum. q1. Sinr anguli deinceps
C D A, B, C aequales. 11m.

ïmmr AC, BE, FD. In
Ais BAE, ABC erit BE z AC, à: ang. AEB 5- 4- ’-
: AGB, 6c ang. ABE: BAC. Ergo 1317:1? 2x l
AF,& FE:*FC. Sed praeterea ED2DC. A. 3, 1.. .
Ergo A ang. FED : FCD, ideoque F ang. F- 2- il. I-
AED ::. BCDA: A: B. Similiter deman-
firabitur, ang. CDE : B 2 cuique relique-

rum. (L E. D. - I2. Si: ang. A 2 C z D. Iungatur ’BD.
Et quia AB r: BC à AE z CD, ô: ang. A:
C: erit 9 ang. AEB : CDB, 513E r: BD,
ideoque ang. BED z: BDE. Hinc F toru’s
AED z CDE z A ::. C. Idem de ang. B
fimiliter oflendetur. Du A l

PROP. VIH. THEOR.’ ’
Si pantagani aequilateri Ü acquianguli AB-

CDE dam, qui deincep: film, flagada: A, B ’
filatendunt- refiaevlineae BE, AC: extrema a:
media ration: [a mame [avant ,- ("f maiarar ip-
jarum partiaire: EF, FC pentagoni lauri-AE
fiait aequalea.

4 . Defcri-i
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Defcribatur ’ circav. 14..

pentagonum circulus.
Primo in triangulis

s. 4" r- AEBszACBeftEBE:
AC, 8: ang. EBA 2:

C CAB. Hinc ang.AFE
:° 2 CAB 2’ CAB.

Igitur EF z t AE.
7 I Deinde quia ang. FAB: FBA 2’ AEB, 8: ang. B corhmunis Ais

* AEB, AEB: emnt°Aa ifla aequiangula,ôz erit
EB: BA 2: BA: BP, id efië 0b AB z AE z

’EF, EB: EF z: EF: FB. Efi vero EF a F13,
i quia EB D EF. Ergo BE in F fecatur extre-

ma ac media ratione, ô: maior portio EF ae-
qualis cil lateri pentagoni AE. V Idem fimili-
ter de re&a AC oflendemus. E. D.

tu"ros?Quia.inguinal

PROP. IX. THEOR.
Si lutera lima uni. DG

B C 59’ decagani CB eodem
Dciraulo ACB dcfariptarum

companantur .i erit tata re-
c’Îa BD axirema ac media
rationefeëîa, 65’ maiar ip-

- fia: partia erit bexagani
Iam: CD.

Sil: centrum circuli E. Quia BC en latus
decagoni aequilateri: erit circumf. AGB r. 5

3;. 6. BG, ergo AC :4. CB. Hinc ô: ang. AECr
32. 1- z 4. BEC. Sed ang. AEC z ° BCE 4-CBE

::.9z BCE; 6:, 0b BC.-.76 CE, efl: ang.BCE

:3.
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: 2 CDE: quare AEC : 4. CDE. El! er-
go ang. BDE z BEC. Sed ang. B efi com-
munis Ais BED, BEC. Quare 4’ BD: BE z: 4h 4- 4

.BE: BC, hoc efl: BD: DC:DC:CB. Efi:
autem DC B CB, quia BD B DC. Ergo pa-
ter Q. E. D.

* Schal.
Et conuerfim , fi qua re&a BD extrema ac me-

dia ratione feeeturi erit minor portio BC latus de-
cagoni in cc circulo, in quo maior CD eft latus
hexagoni. Nam, eadem defcripta figura , quia
ang. AEC : a BCE, 8: ang. BCE 2 z CDE Z 1
BEC (per 6. 6) :’ erit circumf. AC :4. BG, ideo«

que treëta BC latus decagoni. V i i
PROP. x. THEOR.

Si in circula ABCDE pmtaganum aequiIa-
tarzan dcfiribatur: latin pentagoni AB patejl
Ü hzxagani 69’ duagani Iam: in eodem tirailla

defiripnarum. i i

. Suma-
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Sumatur centrum circuli F, a: ducatur dia-
meter AFG. .6: iungatur FB. Ab F ad AB
ducatur pètpendicularis FHK, 8c iungantur
AK, KB. Rurfus ab F ad AK ducatur per-
pendicularis FNLM, SI iungatur KN. Igitur
quia cire. ABCG : AEDG, & cire. ABC :
AED: erit cire. CG : GD, ideoque CGD
z 2 CG. Rurfus quia BF z: AF, ô: anguli

a. 5.8126. i. ad H aequales funt, erit" ang. BFH z AFH,
l. 35. 3- ideoque circumf. BK -: ’ KA, à: AKB : 2

BK,& hincAK erit latus decagoni. Similiter
pater cire cire. BK z AMK z 2 KM. Iam,

p. 7. n, l, quia CGD z AKB , erit 13 cire. CG z BK:
2 KM. Sed cire. CB : AKB z 2 BK. Er-

. x. I. go 7 cire. BCG : 2 BKM, ô: 0b id ang. BFG .
» fi : 3 2BFM. Bed ang. BFG’: ’ BAF -i-
;; . ABF : ê 2 BAF. Ergol3 ang. BAF :BFM.

Quum igitur Aa BFA , BF N fini: aequiangula:
si. 4. 6- erit ’1 AB: BF z: BF z EN, 6: proinde AB X

BN
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BN z: 9 BFq. Rurfus quia ang. ad L refli .9. s7; 6.
funt, &i ALzLK: erit* ang.LAN:LKN.: 3a 3;
Sed quia recta AK Az KE, et": ang. LAN :4; 2;, g,
C KBA. Ergo ang. KBA z AKN. Quare
in Ais aequiangulis ANK, ABK erit BA: AK
z: " KA: AN, 8l hinc AH X AN :5 AKq.
Ergo ABq z a AB x BN -i- AB x AN: f;,.’;,.,
EFq 4- AKq. Ef’c autem BF lams’ hexagoni,

à: AK decagoni. E. D. ’
” Sabot.

Hic praxîn faciliorem trademus problematis
n. 4: In data circula pentagonum aequilattrum (9’
uquiangulum defiribere. -

D Super diametro ABex centra C erîgarur
perpendicularisCD. Bi.
feeetur BC in 13,8: inn-
gatur ED, cui. capiatué

F O E B aequalis’ EF. lunêta
FD erit lattis pentago-

.ni in circula ABD de-
feribendi.

A

Nain quia (pet 6. z) BF X FC -f- CEq ::.
EFq 2 BDq :CDq 4- Cqu- erit BF X PC:
CDq: BCq. Quum ergo fit BF:BC.:BC; CF :7
erit BF extrema ac media rarione feEta. Sed ma-
in: portîo’BC eft latus hexagoni in circulo ABD,
Ergo CF en huis decagoni in eodem (par fait;
praec.); a. hinc DE z V (ch 4- CFq) lem:

’ pentagoni. Q. E. F. ,

Bb y mon.
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PROP. XI. THEOR. I
Si in circula ABCD E, rational"): diamea

tram baôente, pentagonum aequilaterum deliri-
iatur: pantagani Iam: AB ajl lima irrationa-
lit, qua: minor appeflatur.

A Sumamr enim4 . êirculi centrum F,
- 8c ducautür dia";

Ë metri AG, EH, a
iungatur AC , ô:

H capiatur FK
I AF, quae erit P,

C l p Nquia P.q (ï a; BF cit rationna-
g. la. ne. lis. Ergoi BK efi P. Et quia. circumf. ABG :

AEG, ê: ABC :AED :erit Cire. CG 2GB, &E
0- 17- 3’ ang. CAGzGAD, item àng.ACL:’ ADL.
b Ergo ” anguli ad L fum refli, ô: hinc 4 CL: LD,

&CD:zCL. Eademratione à: anguli ad M
feôti funt, 8: AC efi :2 CM. Quia igitur Aa

! ALC, AFM aequiangula fiiiiczerit’LC : 0A1:-
1. 4. 6. MF:FA,&-*2LC:CA:2ME:FA,:”MF:à
r. fch- 4- 5- FA; ideoque 2 LC : à CA .: MF: à FA, id
B l” ” efi CD: CM à: MF z FK. Hinc compdilen-

nendoDCül-CM:CM:MK:KF,&"(DC -’l-x
CM)qi CMq fi- MinKFq. Iam fi AC ex-

I trama ac media ratio’ne fecetur, erit maior
°’ 13’ :30 eius porcio 4’ 2 CD; ideoque erit 76 (DC 4a
ï:;.1.-Ï;.., CM) q z. 5 CMq. Hinc a: MKq z ’5 KFq;

ideoqueq’ MKq e11; p,& MK p. Et quoniam
BF:4FK:erit Bl(:5FK, 8c BKq:25’

’07 9. Io. FKq. Hinc 5 MKq :BKq, a 0b id " BK

. non

0. Il. 6l
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hou à MK; Vtraque tamen f5 "exiffeiite’,
erunt BK, KM p 6. Quare’MB ’eft apuro-
me à sa ma congruens MK; Diéo a: MB elle a: 74. i0.

apotdmen quartait): Si: euihi J (Bqu: p p
KMq) [à N. Et quia ’KF z FB, erit K3 (la F- 152 m
FB z BH Iratioiiàli expôfitae; Deiude quia
BK à KM :521, a: couuertendu 31(1th
4 èqerit il N hou: BK. ErgoæMB 7*
erit apUtdnie quarta. Hinc; quum fit ABq a, cotis. à,
5 MBX EH, erit ’ AB ca quae vocatür à 31. sa

minon E. D: i . p I t 95- "à* au. Diamteêéifculî Ac a: aflgnldApeil-
ingonlvïegularîs du&aæ& armai CD a laterepppo.
lita fubtenfuniç. 8c laças ipfixm Oppofitum C13 ad , V
inguIÔS rêfios bifecat... p q v. p p

’ mon x11. mima.
A ., , En" male ABC influé; "a;

* au aquitain?» ABC afin.
Mur: frianguli laina AB pa-
tamia iriplam cfleia: DA aimé
extirpa]: ééntra D: A I n

Nain, prôduéi’afiD in B,

E a I ,quia circumf. BEC efi renia fi
tiaré 91min; a BE;-K ac; me se fexta par; adam.
.çlrçuli, ideoque ,rçaa geignis llexàgpiii à" g; :3315; 4*
.pA. E; quia A8 slang à? AIEqÀ: 4
DAqé erit ABq 3 DAqa En *

) ÏË ’ÀË» ” Qèba’. V

I. A : l :5: ’: . . Và. A1235 Api]; .’..-- ; Mai l ÀÈq’ a Ait; i; au; a: a.

ÀquAFq. ’, .,.’ ,I ,.’ 8:22.45;. 3. DE, FË. Nain A. E815 âequilaigerü,m efl, in 1,314, .
aman ne peèpendicülarls a. Biguine-:95. 1- cor: 3: 3.

4. Hinc AF :2 j FD. . fl p
’ ’.A*Bbii .PRÜPi

a



                                                                     

.333 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
PROP. X111. PROBL.

K E

Pyramidam 1- canjlituere, Cf jpbaera com.-
relaenalere data ,’. algue etiam ’damonjlrara,

’ quodfpbaerae damner AB ejlpatcntiafchuial-
tara lateri: ipjim pyramidir.

F 9. 6. Secetur AB in C F ira, Vt AC:2 CB. Su-
per AB defcribatur femicirculus ADB, 8a ex

i C ad AB ducatur perpendicularis CD, a: iun;
gatur AD. Fiat circulas EFG centre H
intèruallo CD, ô: in eo defcribatur ’ trian-
gulum aequilaterum EFG. Iungantur HE,
HF, HG. Ex H piano huius circulï excite-
tur ad reâos HK, quae fiat :AC, 5c iunganë
tur KE, KF, KG. EFGK erit tetraedrum de:

fideratum. "1. Etenim quia ang. KHEI cit E reâus,ideo-

que : ACD, 6: KH : AC,.HE : CD: erit
a. 4. l. ’ KE : AD. Similiter KF : ’AD : KG.
vr- lemml Et quoniam AB:; BC,& AB: BC:”ADq:
02:35:” DCq: erit. ADq : 3 DCq : e g HEq : r
g. a, 13, EFq. Hinc EF : AD ; a: ergo FG : GE

: EF : AD : RE : KF :KG. Sun;
ergo Aa EFG, EKG, FKG, EKF aequilatcra 6:

andain. aequalia. Ergo’ EFGK cil: î tetraedrum.

’ ’ * ’ 2. Pro:

v.2.4.

g. 3. dei Il.

f Yel patins "training quod 8: in fequentibus

millage. - .
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2. Producatur KH in L v: fit HL : CE.
Quia" AC : CD :CD : CB: erit KH z HEO- «118-5.
: EH: HL. Ergo femicirculus fuper KL
defcriptus 4’ Irraufibit pep E, 8:, manente KL, 9’ [Chu
conuerl’us. tranfibit etiam pet G ô: F, quod eo-
dem modo ofiendetur. Ergo 76 fphaera data, xiw
cuius diameter cil AB : KL, comprehendet
tetraedrum EFGK. Q. E. F.

«3. Quia AB : BC : 9* 3: i: erit conuerten- l
do AB: AC:3: 2. .Efl vero BA: AD ":
AD: AC, a hinc AB : ’AC : 4’ ABq : ADq. a. a- cor.
Ergo ABq .-. a ADq : a KEq. Q. E. D. û °’

, L E M M A. .Demanjirandum autem (Il, Je AB : . BC :7
ADq: DCq.
» Nam quia BA: AD :" AD: AC: eritBA

"X AC : ADq. Et quia ACzCD : " CD:
BC; erit AC X CB :CDq. Hinc AB:.BC H a ’
:1" ABXAC: AC XBC:ADq: CDqu l- 6o

Q. E. D. A V’* Corail. Diàmeter fphaerae KL efi rempliai;

tera altitudinis KH tetraedri infcripti. i
’ * Sciaal. Latus tetraedrî FG potentia cf: resqui-
alterum altitudinis tetraedrî HK. Nain FGq:
HKq : ADq: ACq: ABq z ADq :: 3: 2.

«au.

1PROP. XIV. PROBL.
Oâaedrum conflitmre, 89’ cademfpbaara

conçrabendare, qua Ü pyramidam ; aigu: da-
manflrare, jpbaaraa diamctrum AB patent!»
duplam (a? [Maria afiacdri. j I

l Bb 3 Data



                                                                     

EVCLIDIS ELEMENT.

En
I

Data diametet AB bifecetur in C, 6; demi:
battit fupe’t AB femiçitculus, a; ex C in A11
ducatut perpendicularis CD, ç: DE iuugaturt
Fiat quadratum EFGH, cuius 18m8 : BD,
Ex punfio I interfegiqriis, diamettomm EG
FH ’ lano ad refilas ducatut KIL, 6;
fiat I : IL : 1E, ô: iupgantqr KE,!ÆF, KG,
14H, LE, La LC.,LH- ’ i

5.3.1. i. Nam uiaQEI:1H&ang.EII-I même;
ç il?” eritFEI-Iq:2 EIq. thuumKI:IE,ac ang,

13’- ja’iileIE. même in eritiêz KEq ::.: 2 EIq. Hinc

EH : KE, Similitet KH : HE. ’ EtgoAa,
EKH aequilateturu. Eodem mode olim;-
dnmps, reliquat triangula, quorum baies. (un;

A EF, FG, GH,HE ô: vertices K, L, elle aequilav
teta. ’ Et Pater omnia haecAaintet le aequa-..

1.3.fçh.8.x. lia 8eme. Ergo KEFGHLiefi i qâaedrunh

.taquaR ’"H’ L il»
l2. 3. Quia. KI 113 1.th feiniclrculuq

fupet [(L defcriptus tranfibit pet E. Et mat
fiente conuetfus hic [ami-circulas tranfibîc
etiam pet F, G, H. Ergo fphaera diametti
.KL comptehendet hoc oâaedrutn. Sed à!
data farinera: quia K13; BE;, ê: ang. in

A b ’ ’ (61141:
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femicîtculo KEL ë teâus efi, erit 141.21 : a a. 3l. 3.

a KEq. 15a veto AB:2 ac, a: "AB: ne". gr-6&&
:AquBDq. Ergo ABq:2BDq:2 "i’
KEq : KLq. Hinc diametro dame AB. ae-.
qualis el’c ipfa KL, ideoque 0&aedtum fphae-
ra data comptehenditur; 8c AB potentia du?
pla elI latetis oâaedti KE. Q. E. F. ë: D.

* Corail. 0&aedtum confia: ex duabus pytamîe
dibus aequalibus, bafin quadratnm habentibus, 8;
altitudineim aequalem femidiametto fphaetae gir-

çpmfctiptae, ’ A
PROP. XV. PROBL. i

A , Cubain conflituera, a.
I andain jpbacra campâm-

dm, que 53’ Marat; 413-" i
que dmanflrara , jphaeraa

’ diamatrum AB luter-ù po-
p N C tamia triplam afin

B Ex aAB aufetatut para
K N tettia BG, si, fuper ’AB

I defcripto femicitculo, du-
catur ad AB perpendiç-ulaa

E ris CD, à: iungatur DE.
L MFiat quadratum EF GH
l habens lattis :DB. Ex

a punais E, F. G, H plana IÎ -’ EFGH ad macs à exclu m a.
tentur EK,FL, GM, HN, quatutn quaeque fiat J
: EF. Iungantut KL, LM, MN, KN.
’ 1. Quidem ex eonftruflione fatis parsec for

lidum genitum elfe i cubum. E. F. a. 25.6:511.

Bb 4 2.3.
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A 2:3. Iunganrut EG,KF,
. KG. Et quia ang. KEG

u. 3. (M. m refilas * cit : femicirculus
a. ich. 15.6. t fupet KG ttanfibitA pet
on Confir- , E. Rurfus quia ln anguli,D a: C GFE, GFLreai rum, ideo-
r. 4. Il. . B que GF piano EL reâa ’

K . efl, ô: hiuc’i ang. GFK re-
. dus ; alius femicitculus

fuper KG tranfibit’perF.

E H Idem de reliquis puné’tis
! r M:EI, N, M, L oflendetur.

L Quare femicirculus fupet
* KG, maneute KG, conner-

F G- fus faciet fphaetËim, quae
cubum EM comprehendet. Dico- autem.

I diametrum KG : AB. Nam uia EGq :
g. 47. r. :52 EFq : 2 17.qu ô: KGq, : ECq-1-

, 1:.qu erit KGq : 3 EKq : F 3 BDq. Sed
a. cor. 8. 8c quum fit AB :3.BC, ê: AB z BC : Ô ABq:

:0. 6. BDq: erit ABq :3 BDq: Kan Ergo KG
: AB. Itaque cabus faâus elbquem data
fphaera comprehendit, 6: diametet AB, po-
tentia tripla cit lateris eius FG. CLEF &D.

m ,3, ,3, " * Sala]. Quia AD crac W Iams tettaedtî fphae-
tac dame infcrlptizipatet dîametrum fphaerae AB
poile lapera tettaedtj 8c cubi in EldemmÎI’lfQIIPl’OÔ

rum. A IPROP. XVI. PROBL.
,Iaafaaa’rum conflitmre, cf «de!» [planera

tamprabana’ere, qua à? prudiéîa: figurar; at-

r 1 I ’ que.

q.
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que etiam demonjlrare, .icofiedri Iam: irratio.
miam limant, que: minor apPeIIatur.

S
1. Andatae fphaerae Hi;

ametro AB abfcindatur
pars quinta BC, ô: fuper
AB, defcripto femicirculo,

. ducamr ad AB perpendi-
lcularis CD, ô: BD iunga-
tur, quo interuallo défair-

  batur circùlus .EF 6H1.
Huic infcribatur peupagg;
1mm aequilaterum 5c ae-
.quiangulum-EFGHI. Cir-

B cumferentiae EF, FG,GH, HL, 1E bifecentur in
KL, M,N,O, 6c iungantur KF, EL,LG,GM,MH.

B b 5 ’ HN,
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A    HN, NI, 10, DE, 12K, item
KL,, LM, MN, No, 0K.
Erit’ergo KLMNO pen- v
tagonum aequilatçmm à;
aequiangulgm , de E0 de:
cagoni laçus. A punflis

Es F! G1 H9 I QiIQuu
plane ad reétqs çriggntur

EF, F CR. 1’15,  Iïgfemk
diametîo VK fingîllaçim

aequalés, a: iunganrurPQ, .

4 QR,RS, ST,TP, PK, KQ,
    QLaLRIRMz MS! SN’g fi "a NT, TO, OP, Iam "quia EP , 1T parallelae f

F 33’ h rum, erit PT z E16, a: hinc PT erit brus
entagonj aequilateri in circula QRSTP ipfi

EFGH acquali» . Idem. de reliquis PQ, C23,

7



                                                                     

’I

LIBER. r 395
R5, 5T dçmgnfirahîtur eodem m0419, Eriç
ergo PQRST pentagonum aequilatçrum. Et
quia PE efi lams hexagqni, EQ veto deçago-
pi: çritaob ang. BEOjeé’tum F, BD lansqpen- z. 3- dçf- un
agoni, in chçm. circulç’.  Idcm. Pater. de q’ m ’3’

0T, Ergo. POT erit A aequilatçmin, si"
militer pfiçnditqr, ipfa 1?ng QLR, RMS,
SNT cm: A? aequilatelra: Barn etiam. ex d’2.-
(fis mg, QTN; NSM, MRL a L K Aa ace
quilatera eflfe. Ex V centm ciçcqln EFGH];
ipfius planq ad reéîqs, ducatutf mêla , in qua
ex vna parte pqnéji V capiamqr VX z lateri
hexagoni1 ô: XY ::. laççri deçagqnh à; ex al:
ççrg VZ : XY. Iunganmr PX, PX, YT, E)”,l

Quia VX, PE, fum- e parallelae ê; ac:
qùales ?:’erit PX paràllela a: : T EV lateri «à même

’ hexag9nia sa. ang., va nahua, hinc. a: Px); N°11! m
xeéÏus. Quare, quum XY fit deçagoni lapas,
çrit PY ::. liner; pçntagqni ç PT, Idem
iunâis TXiVI pace; dg reâa YT, Ergq PYT
çfc A. aequilatçmm, Similitçr aequ’ilateça,

fun; A? reliquat , qpqxjum vçrtegç en: Y, 5; ba-z
[es film T8, 8R, BQ, QP. Rurqu quia HGq
.: KVq ’1- V.Zs1; erit K1: r: laçai pentagoz

pi ; KL. Boderg mado, iunâis LV, L2
çfiendeçur L2 ::. EŒQA: LZK acquit
Imam efl, Idem oflendetur defingulis gis!
quorum bgfçs (un; LM, MN,, N*,*K 8c ver:
çex çqmmunis çft Z. Çonfçiturum ergo eflç

folidugp viginti niangulis aequilateris cons
ËÛÈÜm: quorum mafias. etiam. patch Q;

.2 t
a, Quia



                                                                     

a]. 9. 13.
Ç. confit.

a. Ïch. I3. 6.

396 EVCLIDIS ELEMENT.

C

B

D

Ïjmm
4,l

4

à

«si
Wx

1!À

z. nia VX, XY fun:
làfera hexa oni 6c deca-
goni: erit YV : VX z
VX: XY. Hinc 9 YV:
VK z KV : V2. Ergo
fuper YZdefcriptus femi--
circulus " tranfibit pet K.
Similiter quia ZX :YV,’

ô: PX :VX, erit ZX:
XP : PX : XY, ô: hinc,
0b ang.ad X reâoç, femi-
circulus fuper ZY tranfi-
bit etiam pet P. Quare ,

quum idem fimilîter de reliquis verticibus
angulorum icofaedri oflendi poHît; c’onfiat,
femicirculum  circa ZY manentem rotarum
grainfimrum elfe per vertices omnium angula-

r1H11
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rum icofaedri, ôz ergo hoc icofizedrum com-
prehenfugn iri fphaera diametri ZY. ’ Et quo-L
niam, bifeâa VX in W, WYq * z 5 WXq; ne 3’ si 9-8. i
ZY 9cm z. 2 WY, ac VX :zWX: erit fifi. x5. 5’ ,
ZYq ::. 5 VXq. lift autem A8 : 5 BC, à:
ABq: BDq : ’Y AB: BC. Ergo quia ABq 7° °°î- lat

z 5 BDq : 4’ 5 VXq : ZYq: fphaera dia- m 6e
metri ZY icofàedrum comprehendens erit da

tac fphaerae aequalis. E. F. * .
3. Denique quia diameter data AB eft p, ô:

ABq z 5 BDq: erit 3 ôz BD ideoque rota 3- Midi"-
diameter circuli EF GHI rationalis. Hinc
quum latus pentagoni KL fit ’ minor; à: ea- ” "° 3*

dem KLfit quoque lams icofiedri: patet la-
tus icofaedri eflè irrationalem quae minor vo-
catur. Q. E. D.

(fondu.
Sphaerae diamine:- potefl quintuplum eius quae

ex centro circuli quinque icofaedri latera ambian-
tis. Et diameter fphaerae icolàedro circumfcfi-
ptae compofita efl ’ex latere hexagoni 8; duplo la-
tçreldecagoni. quae in eodem circule defcribun.
au.

PROP. XVII. PROBL.
Dadmudrum conflue", Ü «de»: [filmera

somPrcbmdcrc qua 69’ pracdiôîl: figura: 5 at-

que etiam demonflrare, dodctacdri luta: fifi
irrutianalem, quae apotomc appellatur.

l. Exponantur praediâi cubi l5 duo plana a, ,5... a. I .
ABCD, BCFE, quae fibi inuicem refis! funt,
ô; eorum fingula latera bifecentur, 6: iungan-

» au
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È . tut (5K; HL;- Z NO; Rem: NP;N ’ S e P0,Hchcenturex’-’
a. je, a; ’ a . 9 trema ” mafia ra-

. 1 tione in R; S; T puni-
e 5H u. 4 . ms; in uibus ad33 o ,, aa T .- plapa cab! ad ex:

, KV tenures exus partes
G il w K exciteutur perpen-

 diculares KV; 5X;
A W .1 v D TY; qtfae fiant aè-
, U 5 , quales 1pfis RP, P85
QT: Iungantur VB5 BY; YC; (3X; VX 5 quae
terminabunt pentagonurh dodecaedri; Nam,

.9. 4.1; iynâa RE; quia 9.PNq NRq :3 RPq, à:
BN : PN; ac R? z RV:. cit BRq :’BNq

g, 47.1. NRq :523 RVq, ideoque BVq :9 BRq
n ’4- Rti4RVqà Hix’xc BV : 2 RV. Sed

9. 7. M- quia PNzëPO, ac ab id RP 2*PS: e11 VX
M w È ’: Il as à; me: 251w. Ergd 13V;- vx.

gainas: BY, YC; se ex ip’fis 58V, VX àeqùà-

les oficndentür’a Sun: autem hac; quinque ré-
étae’ in vfld plant): Nani ipfi RV vèl SX du-
ëatùr parallelà PZ lad5 emmures cubi paries,

a a. en: s.- ô: iupgantdf 2H; HY; É: qui Â HQ: QI;
à QT: THfêi HQ 2* HP; ac’TYEQT:
Pl; et! HF: ::YT: THa Sed HP, YT,

p; à. in Cidem planai-3D ad reEÏos infifientES;  funtll
’- 3’. 6’ parallelaea Ergo ZHY a? vna rafla, 8: pré:

v à. 1. n.m 3. 5mn, inde? in vno planor Pentagçnumf ergo efk
BYCXV,&aeqtiilaterum; DicoIetiam aequi-
àngulum efle. Iungqn’tür enim BX; BS. Qud-
niam NP [cita ’elt in R extrema in: media fa-

tione,
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tîoneg à SP PRE erit " NSq 4-: SP1] z 3 x. 5. 1;. 8:
PNq. Hinc N5q-’FSXq:3NBq,&NSq-P- 4’ a;
SXq-FBNq24NB’q, id elt’ SBq -i-SXq:-i.’r

BXq : 4. NBq. Ergo BX 2 NB :5 BC.
Quare in A13 BVX, BYC erit C sang; BVX z g. s. la
BYC; I Similiter offendetur ahg; VXC :BYG.
Ergo pentggouum BYCXV èfl’aequiangulum; ’- 7- 8*
Si igiùir in ad vnu’mquod’que damiecim là;

terum subi endem confltuantur, quae hic ad.
latus BC; figura folida eonfiituemrv, duodeé
cim pentagonîs aequilateris 6c acquiangællis
ô: aequalibus contenta. Q; E. E

2; Produc’atur ZPintm eubum. Occüfrec’

ergo diametro subi, à: àmbae fa bîfecabunt 1,5. 39- ü) *
quad fiat in W. Efl: ergoWaenÏrum’fphae- °’ 15’ m

me eubum compeehendèntîà, a: dupla PW:
2P latetî c’übi, Mecque PW z: PN. Et quia Ç. a. n

PZ:PS, erit ZW i N8; Iàm quum praeâ-
tereâ 2X à ES, 8è NSq-q-tSPq à; PNq : (erit .
3 PNq à ZWq 4:- ZXq 5 XWq. Sed fe- ., 47’. j;
midiametèr fphaerae cubum Comprëhëndentis
’po’tefi etiàm’ triphim dîmîdii Iéteris’ cubi PN.

Ergo XW efi femidiametro fphaerae çubo cir-
cumfcriptàe aequalis. Quare quia Weûcen-a
tru’m: erit X in fuperËcie Ïphaerae; Similia
fer vertex cuîuslibe’t reliquorum àngulorum
dodeeaedri infuperficie fphàerae erre damon-
firatür. Ergo dodecaedrum fphaera Côm-l
prehenfum cit data. È. F;

V 3. Quoniam A NP : PR PR : ËN; ideoâ A. 1566.- 6
- quex’ N0:RS:RS:zRNËRSzRN-1-So;z.ns-a.

NO autem ) R8, ideoque R8 ).NR SQ:
erit A rame N 0 cxtrema usa-média ratiche fé-

- me



                                                                     

4.00 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

&ae maior portio îpfa R8 z. VX. Et qui:
fphaerae diameter, quae m" potei’c triplum ip-

ô- 6a 13- . ,fius N0, efl p: erit 6c NO P; ergo 4’ VXapo-

tome. Q. E. D. . Vl. Corail. Ergo latere cubî entama ac media ra-
tione fe&o , eius portio maior efl dodecaedrilntus.

’* a. Caroll. Liquet etiam , re&am fubtendentem
angulum pentagoni in dodecaedro efiè latus cubi
in eadem fpheera infcripti.

a o , PROP. xan PROBL.
Laura quinqua

figurarum expone-
r:,5f interfitam-

. parure. .’ r. Ex onaturE FM datae (phalène dif
ameter AB, ô: le.
cetur in C, D fic,
vt AC z CB , &’

AD :2 DE. Fiat
A K C D L Bfemîcirculus AEB,
ù in AB perpendiculares ducantur CE, DF,
a: AF, FB iungantur. Et quia AH z 3 BD:

c. 4:01.494. efl: * AB :1 AD. Hinc quia AB: AD : fi
3’ à & Aqu’ AFq: cit ABq z: à AFq. Ergo AF

7. 13,13. efl 7 lama tetraedri. .
z. (En ABq: BFq:-ÊAB: BD 23:1:

3. 15. 13. B? efl lams cubi a.
3. [mais AB, EB, eft’ABq: BEq z la AB:

* ’4’ 8’ BC :- 2: 1. Ergo BE cit latus oâaedri h

4.. In AB ducaturæerpendîcularis AG :
AB. Iunéta CC, a punéto H ducatur in AB

. I per-

G

a. 9, 6.
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perpendicularis HK. Iam quia HK : KC:S’ a. 4. 6,.

GA:AC z z: 1: erit HKq z 4. KCq, ideo-
que 5 KCq z CHq z CBq. Et quoniam
AB:-28C, &AD::2 DB: erit DB":14- 5. 5.
CD, ideoque CB z 3 CD, ôz CBq : 9 CDq.
Ergo KG m CD. Fac CL z KC, à: in AB
duc’perpendicularem LM, iunge MB. Quia
CBq : 5 KCq ; en 9 ABq :: 5 KLq. Ergo 9- w. 5.
KL’efl: latus hexagoni e in circule quinque ”°°ma”3’.

icofaedri latera ambientis, ideoque AK z
LB ::’ Iateri decagoni in eodem circule. Sed
ML z z HK z z KC z KL z lateri hexa- n. u. 3; . .

’gonii Erg MB efl A latus pentagoni in eo- L 12- 13-
dem circule, ideoque latus P icofaedri. . P. l ’ 8’

5. Secetur BF extrema ac media ratione: .
erit maior eius portîo BN latus dodecaedri.I v.1.cor..l7.lh

6. Ex his liquet, latera tetraedri, oâaedri
à cubi efl’e p e diametro AB fphaerae. Nam
quamm partîum 6 cil: ABq, earum 4 efi AFq,
trium BEq, ô: duarum EFq. Ergo 5 AFq z i? 31- î.

v ;"BEq z 2. EFq, ô: BEq :3 EFq. Icofae-
dri veto a: dodecaedri latera nec inter fe nec
ad praediflarum figuramni latera fun: in ra-
(ionibus rationalibus: quia illius latus F cf]:
minot, huius apotome’. a. 11. v1)
f 7. Dico MB icofaedri Iams mains efl’c latere. A

dodecaedri BN. Nam fi FBq : BDq : AB:,p. cor si:
BD :3:1. LSed ADq z 4 BDq. Ergo en. "a.
AD m FB, ideoque AL m FB. Iam AL fe- ’
a: cit extrema ac media ratione "3 &maior g. 9, .3.
eius portio efl KL; hinc quia sa F B extrema ac
media ratione thêta cit, à: eius maior porrio

L C c BN
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4o; l- EVCLID. ELEMsL. XIII.
c. 3. dei-6. BN en: erit KL i x BN. Ergo-ML a KL ’

"1m- x BN, ideoque e MB x BN. (un F. ’
g. 19. a.

355011:

Dico putter iam 511’624: quinque figura: mm
conflitui aliam figurant 1-, quae fifi figuri: ne.
quilareri: 69’ aequiangulir, interfi aequaliâur,
contincatur.

e. n.def.n. Ex duobus enim anguiis planis 7 non con-
flituitur angulus fondus. Ex tribus autem
triangulis aequilnteris 6: aequalibus conflitui-

v tut ang’ulus tetrae’dri, ex quatuor oé’taedri, ex

quinque icofaedri: ex [ex autem luribusue
r. u. n. nullus conflituetur 7, quia fex a uli A ae-
"’ 5- [di- quilateri : " 4. Reâis. Porto fub tribus

sa" 1’ quadratis continetur angqus cubi. Sub qua-
tuor autem pluribusue ” nullus angulus foli-
dus contineripotefi. Sub tribus pentagonis
aequilateris 6c aequiangulis ac aequalibus con-
tinetur angulus dodecaedri. Sub quatuor
autem pluribusue nullus comprehendetur’

i 0- 9- rch. angulus folidus: quia eorum fummaq’ E 4.
"’ *’ reflis. 0b eandem rationem ex aliis figuris

poiygonis aequilateris ë: aequiangulis nullus
folidus angulus conflimi poreft. Ergo nec
fieri poreft figura folida ex figuris planis ae-
quilaterisëc aequiangulis praeter quinque di-

âas. E. D.

1» Talem autem intelligit figuram. cuius finguli fis-
lidi anguli fub aeque multi: [mais angulis contiu

EV-
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"EVCLIDIS
’ELEMENTORVM

LIBER XIV.1-V
liç’i**ç**.’.ll.*

PROP. I. THEOR. ,
E .Q-uu a centroÀ circu-

C li aimait: ad Iam: 8C 112m7
tagoni aquilateri in eodem
circula dejèripti perpendi- n
culari: ducitar AD, dimi-
dia a]! utriurqu: Ü du:
AC quae ex cantre, E9414-

E urinât-agoni in eodem cir-
. cula defcripti. .

Nam producatur DA in F à E; fiat DG :-
BD, sa iungantur CE, GC. Iam quia tout
circumferentia circuli .:: 5 BEC: erit dimîdia

, ma :5 CE, quae dimidia efi a ipfius BEC. g 3- 820-3.
Hinc quia FC z 4. CE, erit la ang. FAC: 4 7: a.
DAC. Sed FAC r: V 2 DEC. ErgozDAC 3- 4- la
.-.- me: 8 nec. Que Ad : c (ac-.3 va
CE, ideoque AD z CE nà- ED. ô: 2 AD z
CE 4-;AE, id efi, AD z à CLÉ-Fi AC. Efi:

. autem CE lams decagoni. Q E. D.
L E M M A. i

Î Si in circula pentagonal»: aeqailaterum de-
fi’ribatur : quadratum quad fit ex latere BG v

5 i Cc 2 - peu:1* Ve! verius Hypficlis Alexandrini haquinqw.m:

- poribus liber prier. A

’ B



                                                                     

4.04. EVCLIDIS ELEMENT.

E enta and, and rum a-giratfquadfit ex reéîa, 3:4:

dudit: pentagoni lateribu:
fichenditur, quintuplant :4
rit quadrati cita , quae a]? ,
ex circuli centra A.

Ex centro circuli A du-
F catut in BC perpendicula- i

’ ris FADE, à: iungatur CE,

quae erit; lams decagoni, item CF, quae duo
pentagoni latera fubtendet. Et quiaiFE r.

5-355? 3°; AE, erit 4 ABq : FEq .-.- I» ECq -a- CF .

5. Io. i3. Ergo 5 AEq z AEq -I- ECq -i- CFq ::
BCq-i- CFq. Q E. D. ’ n

PROP. Il. qTHEOR.
. Idem circula: comprebendit dodngedripm-

tagonum ABCDE (’9’ icofizedri triangqum F GH

i in eadcmjjhaera defiriptorum.

15 *--------1K M H 5L

B

O

A B Ni F h d.
Sil: fphaerae diameter KL. Iungatur EC,

flots». ô: exponatur i reéia MN talis, vt KLq :5
gaude. .3. MNq. Ergo ’MN erit quae ex centre cnrcuh, .

per quem icoiaedrum deibribitur. Secetur MN
entama à: :media ration, à: fegmentum ma-

. e jus



                                                                     

LIBER XIV., 45;
ius fit M0, quae ergo erit A latus decagonia. 5. 8: (ch.
in eodem circulo. Iam quia 5 MNq: KLq 9’ 3’
:F; CBq; a; 3 CEq: 5 MNq z ’ g ABq: 5u’âfzr,’;.7’

MOq: erit; ABq z 5 MOq. Sed ’quia FG v. 8- 13-8:
efi 5 lams pentagonî in praediâo circule: erit 0 71:4;
5 FGq :° 5 MNq-Iv- 5 MOq : 3 CEq 4- 3:: .3:
ABq z" x5 quadraris eius quae efl ex centro cir- un hmm
culi circa ABCDE circumfcripti. Arqui 5 FGq 9.. fiacres:
: C 15 quadratis eius quae et! ex centro cir-
cuiicirca F GH defcripti. Ergo circuii cire:
ABCDE, ô: F GH cii’cumfcripti aequales funt.
Q.E. D.

PROP. III. THEOR.

Si fuerü: pentagaiæm aequilaterumêf acqui-
tngulum ABCDE , 69’ cira; ipfum circula: ; a
centra F autem ad vnum latta AB perpendicu-
lari: FG (luffa fuerit: quad trick: filé vno Ia-
tere AB Üperpmdiculari FG contingurjuper- ,
ficiei dadecaedri eft’ arquait. Item

Sifuorit triungulum nquilaterum HKL . 6’
tir-ca circulw, min: autrui» M, 53 ab
en Perpcndiculari: MN: quad tripier [556 HK,

. MN comineturfiperficiei’icqficdri «qui: 411,

e C c 3 x.Iun- i



                                                                     

«a;

r. 2.1;

4:55 EVCLIDIS ELEMENT.

1. Iungamur AF, FB. Quia 5 AB X FG
::: ’ 10 A AFB 2 2. pentagonis ABCDE:erit-’

30 ABX FG z 12 ABCDE :fuperficiei

dodecaedri. i - e2. Inngantur HM , MK. Quia f g HK X
MN::6AHMK 2 2 A HLK: eritego
HK x MN : 2.0 A HKL 2 [apetficiei Ico-

faedri. E. D. .’ ’ Coran. a -
Ergo fuperficies dodecaedti. ci! ado fuperfiçiem

kofaedrî in eadem fpbaera, ut reaanguium fui)
latere pentagoni 8c perpendicuiari ex: centra cir-
culi circumfcripti ad illud dü&a. ad œâanguiæn
füh- latere trianguli a. perpendiculari ex centra
circuii cirez triangulum âefcripti.

PROP. 1V. THEOR.
AF-q V! dàdemedri flperficin
’ adfitperficimæ icqfitedri, in

a]? Iam: euh A 4d icefiedri

Iam: BC. .
Circule BCD qui icefi-

eedri trianguium , ideoque
6: dodecaedri pentagonum,

« . ’ comprehendit,. infcriba-
au pentagoni Iatus CD, ô: trianguii CB. Ex

; - centro
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’centro E ad BC,CD ducantur perpendiculares
EF, EG. Producatur EG in H , ô: iungatur
CH,quae erit [urus decagoni. Hinc fi EH
44110 eXtrema ac media ratione feeerur: erit I
* EH maior portio.. Sed E 2"; EH -I-- à f: a:
Hou 1311:0 à EH. Ergo duplae ipfius EG 4;. 3. un.

, extrema ac media ratione feâae maior portio "c 13’ .
erit 2EF. Sed ipfius A extrema à: media ra- a;
tione faible maior portio 76 cit CD. Quareii’ 4.. 7. u.

A:CD:EG:EF; ideoqueA XEF.:’
.CDXEG. Efi ergo A: BC 2" AXEF:°’- I- 5o I
ac x EF :: CD x EG: se XEF :z de- "-°°’-P"°°
decaedri fuperficies ad icofaedri fuperficiem.
Q. E. D.

PROP. V. THEOR.
Qualiôet "a. [inca extre-

ma a: niedia rations [zébu]
quum rutiamm [muet tu, quae
Patqfl .quddratum totiur Ü”

. quadratum miarirvportionix,
B. . . au! mm, qua: patqfl quadru-
Gh-H rum tatin: 5’ quudrutum mino-
Ap-.............. riyportionir, eandem baht tu.

» h 141th ad luta: icqfitedriB.
Sic enim cifculus C is, qui capit icofaedri

triangulum ô: dodecaedri pentagonum in ea-
dem fphaera defcriptofum. Ex eius centro
D ducamr vtlibet reâa DE, quae extrema ô:
media ratione fecetur, vt maior eius portio
fit FD. Sit G lams dodecaedri, quae la erit p.1. en, .
maior partie reâae A extrema mediaque ra- :7. r3:

’ ’ Cc 4. i tione

E



                                                                     

403 EVCLIDIS ELEMENT. ,
’tione feâae. Et quoniam
B latus trianguli icofaedri in

E circula C efi, erit Bq 2 7 3
DEq. Sed DEq .-i- EFq
2 3 g DFq. Ergo quDEq

I .’ 4-EFq2DEq:DFq2i
3M Aq:Gq,&hinch:Bq2AI-------g Gq : DEq -l- EFq. « Sed

quum G fit lattis pentagoni
V 3- ML 9-3! dodecaedri in circulo C; 8: ÇADF latus de-

, a. la. l].

9.2. 14.

0.6.3.

cagoni in eodem: erit Gq 2 fi DEq-i-DFq.
Quare A: B 2V (DEq -i-DFq): J (DEq
el- EFq) , à: ergo ’, qualibet reéia extrema ô: "

media ratione feâa, quam rationem babel: en
quae potefl &c. Q. E. D.

PROP. VI. THEOR.
V: tutu: cuh’ lad Madri 14m, in: cfi de-

A’ccuedrifilidum’ au filidum icofiedri.

Quia enim idem circulus pentagonum dode-
caedri 6l triangulum icofaedri à, in veadem fphae-
ra capit: fi e centre» fpbaerae in planum huius
circuli intelligatur duéia perpendicuiaris ; erun:
’pyramides, quae pentagonum 8: triangulum ba.
fes habent,aeque aime. Vt eggo pentagonum
2d triangulum, ita dt ’ dodecaedri pyramis
ad pyramidem icofaedri ; ac proinde vt 12
pentagona ad 20 trianguia, id eflt vt fuperfi:
des dodecaedri ad fuperficiem icofaedri, ita
dodecaedrum efl ad icofaedmm. Nam quia
perpendiculares ex centre fphaerae in cireux,

. los in fphaera aequales duélae, in centra eo-
rum circulorum incidunt,’ à: ergo aequales

e film:I
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funt: dodecaedrum in u, icofaedrum in zo
aequales ’ pyramides, in centra fphaerae ver- ,
tices habentes, diuiditur. Efl ergo ’° thatus m 4  W
cubi ad icofaedri latus, ita dodecaedrum ad

icofaedrum. E. D. ’
vPROP. VIL THEOR.

B Si duae rafla: lima”
.A*--’-*l I AB, CD extrema a: m:-
C F D dia ratianefiêïac fuerint;
nant matai-ç: partioneïr AE, CF v: totanB,

CD. ’ , .Nam quia A AEq : AB X BE, ô: CFq-:09 17- 6o
CD X DF: erit 4AB XBEzAEq: 4. CD
XDF: CFq, à: componendoP(AB-i-BE)q:n. 8. 2.4 V
AEq z (CD -l-- DF)q: CFq. Quare ’ AB v’ a 6’ .

-I-BE:AE: CD -l- DF: CF, 8: compo-
nendo 2 ABEAE z z CD: CF, ê: alterne AB:

CD:AE: CF. E. D.
Coroflèr.

Dodecaedmm 8: icofaedrum in endem fphaen
eandem luger fe ratioœm habent, qua’m, fi re&a
linea extrema ac media ariane fecetnr,. haha: et
quae potefi quadrata tafias 8c maiorîs portionis,
ad cm qua: potefl: quanta tarins 8: minorât
portionis.

’îLïcsâj?

* ë   v
Cc; EV-l
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E V C L l D I S
ELEMENTORVM

 L113ERXV. -’
. * ,,, , ,. Je ,3 a. u a: I «t ’4’ 9

’fi PROP.L PROBL, k

E H In data cuôo ABCDEF-
. CH pyramidem dçfiribtà

- ra.  «F 1 G Ducantur diametri -qua- 
dratorum GA, GE, 6C,

D  6 RA, EC, CA, quae omnes
* inter fe aequàles mut.
Ergo triangula EGC, EAG;

A B AGC, EACfimt aequilate-
ta, 6: aequalia. Proînde EGCA retraedrum cil",

3. 3;. agi". cubi angulis infifiens, à: ergo ipfi infcriptum A; ,

v . E. F.

.1 4;]; .

mon Il. mon;
,   L . D v In data pyramida ABCD.

.ofiaedrumïdcfiriôert. ’
* Bifecenmr huera retrac-

dri in punflis E, F, G, H, K, Là

.Haec punâa conneâantur u
mais , quae Dmnes inter f6?

A E B aequales emnt. Quare 0&0
triangula, quae bafes habent

refilas HG, GL, LE, EH 8: vertices K, F, ae-
qqilgjem arum ô: aequalîa ; ô: folidum fubipfis

- ; com-

MÆ-L
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eomprehenfum oâaedrum erit, dam tetràedro
infcriptum. Q, E. F.

PROP. Il’I. PROBL;
* In datocuôoAB-

r CDEFG oflaca’rum

1 T O ,5 defifibere. î
l   V Sumantur qua; a. a. 4,

D   C dratomm centra K,N G L,M,N,O,P. Iun- J
flac 12. reâae ML,

’ LN, NP &c. con-
Q P R filment oâacdrum.
’ Nam per P, N, O,

’A B M, ducantur late-ribus quadrati AC parallelae QR,RS,ST, MQ,
quae iisdem lateribus, & ergo inter fe aequa- .
les eiunt. (* Patet vero has reflas fe mutuo I

I tangere; quia 3 QT, ST eandem BD, à: QR,
SR eandem GB,&NR, QR eandem AI-lôzc. bi- -
feeant). Ergo anguli MQP, NRP funt reâi.’., w. m
Hinc quia MQ, QP, PR, NR, quippe aequa-
lium T2, QR, RS dîmidiai, aequantur: erit
MF: PN. Similiter oflenditur, MP,OM,;;, 4. à.
NK, NL 6c reliquas aequari. Ergo 8 man;
gula , quorum vertices L, K,bafes latera qua-
dratiMONP, funt aequilatera ô: aequalia, 6:
confliruunt ergo oflaedrum cubé infcriprum.
Q. E. F.

PROP.

mg



                                                                     

,1. 4. I.

à. 2. 6.
n. 14. 13.
x. Io. Il.

Ana. 12:11;»
13. n.

p. 4.. fch.
3:. x.

g. ,gvcnûusELEMENT.
PROEIVLPROBL

A , In data vaudra
- ABCDEF cubain

N ’ dcfcriberc.
Î Latera quatuor

triangulorum py-
ramidis BCDEA bi-
fecentur in .M, N,
O, P, ô! iungantur
MN,NO, 0P, PM,
quae aequales ” fun:
inter (e, ô: parafie-

F. v lacs Iateribus qua-
drati ! BCDE, ô: proindeï angulos reâos in-
ter [ë comprehendunt. Quare MNOPefi’qua-
dramm. Delnde bifeâis Iateribus huius qua-
drati in G, H, K, L, iungantur GH, HK, KL, LG,
quae" film: aequales , ô: angulos reâos A com-

rehendunt; quia anguli, quos cum rec’fis
N, N 0; OP, PM faciunt, femireâi H funt.

Ergo GHKL efi quadratum. Si in ,reliquis s
pyramidibus oâaedri eadem fiant: confii-
tuentur 5 aliaquadrata j-pfi ÇHKL aequalia,

l je cum ipfo çubum terminantia, data cétac-
* dro infcriptum. E. F.

IPROP.V.PR0BL
In data icofàedro dodecaedrm defiribert.
Si: ABCDEF pyramis icofaedri, cuius bafi’s

pentagonum ABCDE. Iungantur centra cir-
culorum, in triangulïs AFB &c. infcriptorum,
métis GH, HK, KL, LM. Dico GHKLM

efl’e

a
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LIÈER XV. 4.,
cire pentagonum dode-
caedri infcribendi. Nam
reâae FG, PH, FIC &c.
produélae bifecabunt ’ v. 4» î-

latera pentagoni in P,
N, 0 &c. quiaz bife- 5. 4.1. q .
cant angulos adiverti- i

, a. ces F triangulorum.Iungantur PN, NO , quae proinde aequales
enmt ’. Iam quia I FP :FN: F0, ac °o. 26. i.
FG : FH z FK z enim GH, HK ipfis PN,2’ 8; 433-
NO ’r parallelae, ac inde erit C PN: CH r. (ml-3,1145.
NF : FH :: NO : HK, ideoque GH z HK.
Similitcr HK z KL &c. Porro quia, ang.
GHK °’ ::PNO, ac HKL z NOQ &c; ang. a, 1o. il.
autem PN0:” NOQ, quia ambo flint com-F-z-Ëhdflt .
plementa aequalium ’ angulorum in N, O ad
duos reâos: erit ang. GHK ::. HKLôzc.
Denique ex purifia fublimi F in planumABu x e
CDE duéium intelligatur perpendiculum, à: a

I punéto, in que plana occurrit, duâae. fin: re-
âae ad punâa P, N, O, Q, quae cum perpen.
diculari anguios" reflos facient. 111i, quae v. 4. n.
pet P duâa efl, parallela intelligatur alla pet;
G, Gala punâo, in que haec diëtae perpendi- I
culari .ocçurrit, ducantur reéiae ad H, K, L, &c.
Iam quia’ perpendicularis ilnla a reâa par G
duâa fecatur in ratione FP: FG z FN: PH.
z: F0: FK &c: pater reliques mâtas a punéiis;
H,K, L ad perpendicularem duâas parailehs *
cire illis, quae in piano ABCDE ad eandem
duâae funt, ac 0b id anguios refilas cum pet-A

" pendi-

m.



                                                                     

o. g. u.

4.4 EVCLIDIS ELEMENT.
pendicularili facere , ô:
rproindeç in vno omnes

.plano elle; Vnde pa-
Lter. GHKLM elfe pen-

tagonum aequilaterum
ô: aequiangulum, ideo-
que, fi in reliquis vn-

làedri eadem, conflmxerimus,proditura elle n
pentagona huiusmodi, quae conflituent do-
decaedrumv icofaedro infcriptum. Q. E. F.

PROP. V1. PROBL.

I figurant»: laura 89’ angulai- im-
lire.

1. Quia icofaedrum continetur zo triangu-
lvis, ô: vnum triangulum 3 lateribus; fingula
veto lacera bis fumuntur: humeras .laterum
erit dimidiusifaâi ex 20 6: 3, qui en 30. Si-

’ militer dodecaedri larerum numerus cit di-
midius faâi ex rasa 5, qui cil 30. Et fic por-
r0 in cubo, 6: reliquis, inueniemus numerum
larerum, fumentes dimidium faéli ex nume-
ro planorum ô: numeri) laterum vniuscuius-

que plani. ’2. Numerum autem angulorum folidorum
in his figuris habebimus, faâum ex humera
figurarum planarum ô: humera angulomm
planorum in vnaqualibet diuidentes pet nu-
memm angulorum planorum in quolibet fo-
lido angulo. Sic in .icofaedro faâum ex ne

e ô:

decim py’ramidibus icp- v



                                                                     

LIBER’XV. 415
6:3, quod cil 60 partientes pet 5, babebimus
n angulos folidos. Q. E. F.

PROP. VIL PROBL.

Planomm, que fingula: quinque figura:
- continent, inclinatiomm machin.

1. De cubo manifefium cil, eius plana ad
fe inuicem méta elle.

D , 2. Sir tetraedriABCD ex-
pofitum vnum triangulum
ABD, in quo a vertice B ad

I latus AD duâa fit .perpeno
dicularis DE. Si centris A,

B C D,interualloBE déferibantur
duo circuli , ôz a purifie feâionis ad centra A,
D inngantur refilerez angulus, quem contine-
bunt, erit inclinatio planorum. .Nam îunga.
tut in altero triangule ACD reâa CE. Et
quiax DE z EA: erit CE etiam in AD per- z. fch. 3. 3.
pendicularis. i Sed quia BCq ::"ABq :401” 47t
AEq 4- EBq, ôz EAq e a CEq: erit BCq e "à, à:

’ CEq -l- EBq, 8l ergo * ang. CE8 acutus. a. 13. a:
Quare CEB erit inclinatio la planorum tetrae- 9’ 6’ def’ "-

dri. Hinc quum- fit CE z FB,& BC.: AD, i
manifeflum cil, praediâa confiruéîione inue-
niri angulum’i : BEC z inclinationi plano- y. 23.841.

rum. Q. E. F. . ’. 3. A latere oâaedri defcribatur quadratum, t’ ”?
ducatur eius diameter BD, ô: centris il, D in- i;
temallo perpendiculari ,’ quae a. vertice ad

’ bafin



                                                                     

416 EVCLIDIS ELEMENT. h
i A D bafin trianguli in oâaedro -

V ducitur, defcribantur duo ’
circuli. Reâae a feâione Q

, z clrculorum ad B, D iunélae
. z continebuntangulum aequa-

A lem complemento inclinatio-
B . C nis ad a refiles. Sir enim
q ABCDE pyramis oâaedri ,
6: BF perpendicularis in A0 ABE. Iunéla
DF erit perpendicularis in AE 61 z ipfi BF.

3e ’9’ ” Hinc EFq -l-- FDq :z Bqua ( 2 ABq. Sed

Il la, a. BDq z a. ABq. Ergo BDq)BFq 4-- FDq ,
46416.11. ac ob id ’ ang. DFB obtufus, Ergo BFDÇ’

::. complemento inclinationis planorum 06h-
w. sz.&8.!- edri ad 1 reâos. Datur” autem ang. BFD

v l difta confiruélione. Q. E. F.

4.. A latere icofae-

B dri, defcripto pentago-no aequilateroôtaequi-
anguloABCDE ducatur

I refis! BD angulum pen-
tagoni C fubtendens, a:

C D .centris B, D interuallo
perpendiculari cuiulsuis e triangulis icofaedri

. defcribantur duo circulî, a quorum feélione
ad B,.D iunélae reélne continebunt comple-
mentum inclinationîs planorum ad 2. reflos.
’Sit enim ABCDEF pyramis icoiâedri, ô: BG

perpendicularis vnius trianguli: erit DG per-
3’ ’9’? pendicularisproxîmitrianguli. Et quia BG(9

BC: erit’ ang. BGD e obtufo BCD, ideoque;
ipfe obtufus. Quare BGD complemenruml

m-



                                                                     

- LIBER XV., 4:7. .
eritînclinationis planorumicofaedri. V. Et ma-
nifeflum, eft hune angulum dari praedifla con-
flruâibne. Q. E. F.

A K s. Expofito pen-
E tagono dodecae-G . du ABCDE, a:

B, F ’ L iunâa reâa A C .
l n q D qangulum pentago-
l C H ni fubtendente,centris A, C inter-

uallo FG reâae a punéto F bipartitae feâionis
Ç ipfius AC in latus pentagoni parallelum ED

* perpendicul’aris defcribantur duo circuli, ô:
reâae a feüione ad terminas A,Cdu&ae com-
prehendent complemehtum inclinationis pla-
norum dodecaedri. Nain quiax AC eli latus x. 17. r3.

.. lcubi, a quo dodecaedrum defcribitur: po-
). natur ACHK elfe vnum quadratorum illius
A. - cubi. Ergo erit KH reâa fubtendens angu-
u; lum in peutagono adiacente, quad fit EKM-
n- HD. Ex. G ad ED ducatur perpendicularis
5; GL,8: iungatur FL. Et quia ED, AC funt par-
uo allelae: erit ÇF in AC perpendiçularis, ergo
m pet centrum circuli pentagono A BC D E cir-
Ine cumfcripti tranfibit.-Â, ô: ED bifecabit F in a. cor. x. 3.
le, G. Hinc fimiliter GL bifecabit ipfam KH. 3’ 3L
Os. Quare FL :: ’ AK : AC. Et quia pers. i si.
3G pendicularis ex G in FL cadeus :- *; AE,
,r, a: æ FL z à AC E u à. AE: erit g FL maior
:9 perpendiculari ex G in FL duâa , 8: ergo an-
ue gulus, quem ea cum GF cantiner, maior ipfo
m GFL. .Hinc quia ” haeç perpendicularis bi-

. d fecat

5. 8. 13.



                                                                     

.0 4. l. -

la EVCLID. ELEM. L. xv.

Ai ’ - K fecat iplain FL,

Il F -- L q ideoque obtufus,a l D . a: ob id comple-
mentum inclina-

C H tionis pentagone-rum dodecaedri. Sed quia ex modo diâis
cil FG : GL, arque oflenfa cit FL : AC:
pater, dari ang. F GL par traditam confiruétio-

V nem. Q. E. F. I
F l NI s

ELEMENTORVM EVCLIDIS ’

a A « eritang. LGF et6E GFL 4- GLF,
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