
Notes du mont Royal

Cette œuvre est hébergée sur « Notes 
du mont Royal » dans le cadre d’un ex-

posé gratuit sur la littérature.
SOURCE DES IMAGES

Google Livres

www.notesdumontroyal.com 쐰



                                                                     

ELEMENTA
.E v c L11) IÉ



                                                                     

ey,--.t....w



                                                                     

l plus il z

E VCLIDI S
12113111 xv’

AD GRAECI CONTEXTVS t
FIDEM’ RECENSITI

ET AD VSVM TIRONVM
ACCOMMODATI

N. a ,.Ë e W) - . "grl ’Ïfrïï’ g 1 K g A
r n aga»: a "æx’wv A ri?! V

’i r wwlw.ii. gp, l j -. a; ; z
m ne a»; on?" k ,Xtr»

A "HL. . . l 4 4 Næ h; r1 . j Ï Il v .le I’ ’ w ’ *’ ’V. ,1 t3 1

wlgrmflmæëfifiüælî.: A. V A 4 ,1 A M rmarrai. - b ,»
(,0 "V h’ 1’ Il") (il: k’. .fia la: i ’04. il I. Un" 11, 1N «v in.» I t f4

LIPSÏAE ::
SVMTVIQFRIDER.GLEDITSCHII

nocexxxxrxn



                                                                     

CV,-



                                                                     

rif-.2 l

j 7- l-g-êî

’-N

- «lu- v

ILLVSTRISSIMODOMINO

D O M IN O
CHRIST. GOTTLIEB

DE HOLZENDORF
, DYNASTAÈ IN BAERENSTEIN OBER-

[ET NIEDER-LICHTENAV ne. .

REGI .POLON. ET. ELECT. SAX.
AB INTIMIORIBVS CONSILIIS ECCLE-

SIASTICI SENA’rvs PRAESIDI cvàx.

"cvu mon connu ne.



                                                                     

.-.....4

6!-



                                                                     

ILLV-STRISSIME’

D’iO MINE
réifier-v
Œuwnmâflê

3-9-4?
’ .Ij67?

W .ë a âzmm in garum-quant ma-

. me Jaime, mimera, qui. ne!
virtutum T7141? V M [flambé

4, ra perczfi TE admirarztizr, val
I t fingulari TVA bumanitate 69’

beizzjgnitate capri TEdilingt 85’

V benemntzir, nemqfit, cul ego in

TE admirando venerandoque con-

cedam. dada": exoptaui alignai»

oral zonent , quo erga TE animai

a 4. fim



                                                                     

fini gâteaux, publz’ee prçfitenzli.

quiizîew 72072 ignora, me en": non

gré, qui parfit mages TVA?

virtutibm landwzfis, vel ex calmi

anima ml Ï VAE glariae (1771-,
plirmlinem 412’un aeeerlere pqfit,

quadfi payât a mefien’, nabi! fac j

net, in que çfidendo mime mon:

ilgeïïizmt ,flznlium , Æügmtiam

hibentizzy calloearem. .931! in: fe- .

ne nature çjf maprlrætmn, latani-

mnlr magnmim William démi- p

ratiam applettes mm e50: que?!)
plenum reflex velz’t babere, un»

cm maxime, mon admiration:
çjl gemmeur. Quatre , eçfi du:

mziflzo’tîubiw pepemfi, nfitteremne,

lad TE, DOMINE, Ira: Eu-
clideum 1

.1-..1«

r.

.--..--’..Â.n:’.-.h .. g



                                                                     

Ma»...-

elideztm 013w, caris mais zzz! zfiim

tiroizilm vtemzqzze accommodation,

gaupe quad. longejnfm T164 M

(lignitatem, neqzie, TVA perfi-
flIIfiltÎJ’ (fignola virielmtzzr, non

parai rame" a me ileetrare, vt
banc dudit"? moflaient mafio-

nem (limitterem, flemme admi-
mtianis 85’ venerqtionis, que TE

tala, 89° quem TIB I verbis e0-

’ mm 121m declarare par mais

12072 finit, publicain 1221720 edemli

monumental"; Cargfirmalmt des
inde minium mezzo: [me ,1 quad [me

ne intelligebmn,fi que MW ne:
- mine, [me mer: Ezzelirlir editio fit

inEriIJemlq, 7mn olim! perlier,

quant TVM, alibi deligeiza

a t ’a 5 au":



                                                                     

. (1mn me. Numqne qui")? TVAE

filpientiue demandant fit [mur
Acudemiâe and, in une: per uli-

quot auner mutbemutu priuatim
doeui suifai mei partem pntubum, I

.TIBI vitae meue ucudemicue red-

dere rutimzem , oculiruue TV1 S

Meorum jiurliorum fieeimen uli-

1guodfizbiieere. Que quum in:

fine, audeo, ILL VS TEISSI- I
ME DOMINE, TIBI hune
libellum en qua par çfl reuerentiu

dieure, TE que maximupere ro-

ga, ne eum, fine tunquum uridi-
âWz’mz’ , T1 Bi mimi meitcfiemm,

fine tanguant fieiorum meorum
pignw , firent: fronte . exezjuere

dænerir. 721m1! çfl TVA lm-

n j muni-

r , --1.-.a-.-. ., v



                                                                     

muniras, 89’ in emmy, qui TE iul-

,. cant, . facilitas, Ive. anima plane

renfilerai , ami: meis precilms a

a .TE loeum reliéîunz iri; in que

.zetiam, vtfiera, me maman: 2p-

jizm nomen .Euclidis , qui parme

eiuyfiientiae refieputatur, miam
quanti TVfaeiar,eum illzaldeelar

rat,auoileximiaefpei Filium en in t

primiy erudiri voluyli, tumquorl

nuper in marte Hanlènii naflri ,
exeellentis Gemnetrae, magnum

. iaéiuram faflameflêiudieafii. Ce-

terum 89’ illua’ TE vebemmter à

rage , et me maque omnia TV0
1 fauore 89’ pamaeinio enmpleflare,

85’ ira de me exgflimes, me jèmper

tantam operam daturum je, ne

e ne



                                                                     

ne TV0 patroeinio videur indi-
’ gaur, quanta animi amure, vt

TIBI longue iueunzlaeaue vitae

felicitar, TV I S que eximiis vif-V .-

tutilus largfima remmieratie
contingat, a Deo immortali ex-
peto

ILLVSTRISSIMI .TVIf,
N’OMINIS

Scribeb. Lipfiae
xxm Septembr.

cl: 19cc immun

nidifias dedîtusque

Georg. Frider. Baermannus.



                                                                     

EDITORIS PRAEFATIO,

am.
. E Ëuclidis Elcmenta omnibus,

M quotquoc ad mathcfin di-
95’ fccndam animum appel.

lunt, non legenda folum; (cd 8c fera
rota edifcenda elfe, communis olim fuit
magiflrorum huius àrtis fententia, 8c.
hac noflra etiam aetate, in qua tan-
ta Elementorum Geometriae copia
infirmai dicam an obrutifumus,omnes
mecum’confitebuntur, qui in Eucli-
deorum Elcmentorum leâione ea qua
par cit diligentia font verfati. Neque 1
hoc, tain. fufcepti operis amorc , quam
ldoneis rationibus induë’tus indice,
qmbus exponendis 8c bis id perfuade-
re poffem, qui hacc Elemema nondum

l . lege- I



                                                                     

.PRAEFATLO j
Iégerunt, 8c corurn quoque criminaa
tionibus occurrere, qui, quuni Eucli-
dis hos libres flue carptim flue cette
ofçitanter legerint, deinceps nefcio
quem commodiorem in tradendis pro-
pofitionibus ordinem, quam facilio-
rem &beuiorem in demonfirationibus
viam iure defiderare poire fibi viden-
tur." .Verum quia horUm. argumen-
torum longior foret traëlatio’, quam
praefandi breuitas patitur: vnam tan-’
tum rationem comlneniorafle fufliciet,
0b quam homm Elementorum leétio
tironibus non vrilis folum fed 8: necef-
[aria cil dicenda. Scilicet omnes, qui
pofiEuclidis tempora aliquid in Geo-
metria fublimiori, vel in Mechanica,
Optica au: Aflronomia a fe inuentum a

I litteris .prodiderunt, lquemadmodum
demonfirationum fuarum plurimas ex
iis duxerunt, quae’ in bis Elementis ab
Euclide funt ofienlà, ita & ibèpe ad
corum tanquam fontes leëiores aman«
darunti Cuius rei quac fint rationes,

intel- i



                                                                     

PRAEFÀTIO
intelleâ’cu non cit difficile. Namque l
veteres Geometrae alium Auâorem
citare non poterant: quum multis poli
Euclidem feculis nemo fuiifct, qui tan-
ta arte detextam Euclidis telam retexe-
ra, 8c fub noua quadam forma tironum
Oculis liftera volailler. li veto, qui
nofirae aetati propiores fuerunt, bis
tantum exceptis, qui ipfi vniuerfae
.mathefeosr clemenœ confcripferunt,
ad alium elementoruni Geometriae
fcriptorem leflores fuos commode non
potuerunt ablegare,cum alias 0b cauf-
fas, mm ob banc potiflîmum, quod
nullius Aufloris elcmenta Gcometriae

v aeque vulgata funt, arque haec Eucli-
dea. quae in omnes tterrarum’ regio»

. nes,’fimul ac 2d cas Geometria accoi-
fit, perlataeflè confient, 8c ex quibus
tanquam fontibus ceteri riuulos fuos
dcduxerunt;- (En cauflà, fient ple-
rosquc ’recentiorum Mathemàticorum

- impulilTe videtur, Vt Euclidea Ele-
menta, vbi opus crut, in demonflra-

il l "tionibus



                                                                     

PRAEFATIO
tionibus fuis citai-eut, ira 8c cos, Opi-
nor, qui pofthac feribent, commouebit,
cette commouere dcbet, vt hunc ve-
terum morem. fequantur. (lupm er-
go ad rot tam admirabilia excellentiiÎ-

morum ingcniorum inuenta aditus
iis fit praeclufus, qui Euclidis Elemen-
tis funt deftituti, vel corurn leë’cionem

negligunt: neminem fore confido, qui
non intelligat, quam fit neceflârium,
mathefeos amatdribus, vt in Euclidca
lchola tirociniurn ponant.

Œae quum ita fiat; communi vti-
litati me aliquo mode confulere poire v
putabam, fi hoscc Euclideos libros,
quorum exemplaria in noftris biblio-
poliis inde ab aliquot annîs delîdera-

bantur, denuo edcndos curarcm. Vt
autem haec noua editio quam pluri-
morum vfibus inferuire pollen ope-
ram mihi dandam cire intelligebam,

* Vt talia exemplaria cderentur, qua:
traque mole fua nequc pretio emtores

deter-



                                                                     

PÉAEFATIO
deœrrerent. Chiant quum ca ilorum
Elementorum editio, quam eximius,
dum vinerct, Geometra, lfaacus Bar-
rowius, iuuenis olim Cantabrigiae pa-
rauerat, breuitarc ira fe commendafl’et,

vt 3c in Germania typis quondam re-
cufa, 8c plurimorum manibus huc vs-
que tritaefl’et: in animum inducebam,

huius editionis aliquod exemplar ry-
pis itemm defcribendum date. Sed
poflca mutaui confilium, quum per-
penderem, huic quamuis elcgantiflïq
mac cditioni ineflè ramon aliquid,
quod aliquos lcêtores ofendere me-
mincrim, 8c quod editioni aliqua fal-
tim ex parte mcliori locum relinquat.
Scilicet qui Barrowianam Euclidis edi-
tionem cum Graecis cod-icibus contu-
lerunr, non ignorant, in ca multarum
propofitionum demonfirationes im-
mutatas, nonnullarum quoque omni-
no fublatas cire, aliis, quas Graecus.
Euclides non habet, in carum locum
fubfl’itutis. (floc! quan’quam apud

b ’ mul-



                                                                     

PRAEFATIO
multos Leé’tores facile excufatur bre-

uitaris fiudio: funt rumen harum re-
rum intelligentes, qui id faflum non
elle mallent. Dicunr enim primo,
dilficillimum elle, Euclideis deman-
firationibus alias fubflituere, quae,
quum breuiores fine, genio horum Ele-
mcntorum, 8c purae fimplicitati huius
Geometriae aeque conueuiant; idque
ipfuiil illum celeberrimum Euclidis
edirorem fuo exemplo docuilÏc in de-

i monllrationibus, quas plurimis Libri v
Il. propofitionibus adiunxit. Deinde
negant,illum, qui le Euclidem edere
profiteatur, munere fuo rite fungi, fi
leé’toribus alla tradat, quam quae iplî

legerent, ,lî Graecis codicibus vteren-

tut. (hac, quum non exiguam veri
fpeciem habere mihi viderentur; ne-
que ego in tanti viri opere aliquid im-
mutare auderem: flatui, de noua pror-
fus editione Latina Euclidis paranda
mihi cogitandum elle , quae Graeci
textus demonlirationes fatis fideliter

A ’ ’ exhi-



                                                                     

PRAEFATIO. . .exhiberai, in ceteris veto Barrowia-
nam breuitatem, quantum eius fieri

poiler, imiraretur. - 1
Sumta itague in manus praellantilli-x

ma Operum Euclidis editione, quac
cura doEtillimi viri , Dauidis Gregorii,
Oxoniae prodiit, ex ea textum Lati-
num definitidnum 8c propolitionum
delcripfi ad verbuml, paucillimis * ex.

’Ceptis’, in quibus fine fenlhs flue Grac-

Cus contextus aliquam mutationem
pofiulabat. Deinde perleâa vniuscu-
iusque propofitionis demonflratione,
Cam fic reddere fiudui, vt , feruato e0-

’ dem ordine, quo Euclides fyllogifino.

.rum feriem infiruxerat, totam tamen
demonllrationem in arénas quafi l’pa-

dum cogerem. Hoc autem quatuor
potillîrnum modis efficere volui, qui-
bus 8c lfaacum Barrowium Vlum elfe
videbam. Namtprimo ËnSeezv, quam

b 2 Eucli-
” Sunt illae prop. 7. L. I. prop. :8. L. V1.1.prop.

.10. L. VIH. 8c prop. 26. L. ’ 1
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Euclides lingulis propofitionibUS lub-
iungit, 8c in qua quidquid in propoli-
tionibus vniuerfaliter enunciatum fuit
ad lingulares fehemarum appolîtorum
lineas applicat, ipfis propolîtionibus
incluli, ira ramen, vt ne Ënâsenç cum

propolîtione commifceretur, fed vt
quaeque propofitio abfolutum fenfum
haberet, etiam «fi inter Iegendum lit-
terae illae maiufculae, quae ad fehema
referuntur, 8c au,» continent, omit-
terentur. Œod ira fieri in propoli-
tionibus mathem-aticis, faltim li tirœ
nibus feribarur, confultum elle exiliim
me, proptcrea quad propofitiones ip-
fac memoriae mandandae faut, non
autem earum guèzes, quippe quae fo-
lis demonllrationibus infemimt. Se-
cundo, fyllogifm-orum maiores, quas
vocant, propolitiones, quae in omni
demonlltratione ex fuperioribus fu-
muntur, 8c quas Euclides folet toti-
dem verbis pIerumque repetere, omili,
indicaui tamen par numeros, alpha-

beri



                                                                     

PRAEFATJO
beti Graeci litreris in margine adfcri-
pros, ca loca, in quibus cas, li fponte
non fuccurrant, leélor eualuere por-
ell. * Tertio pro quibusdam verbis
notas illas adhibui, quae apud Mathe-
maticas dudum vin receprae funr.
Habent autem harum natarum plerae-
que non hune folum vfum,vr tanquam
feriprurae compendia rextum breuia-
rem reddant, l’ed 8c, fi quis iis femel
adfileuerit, quad fieri pareil facillime,
menti in cogitanda non exiguo funt
adiumento, quia quantitatum, de qui-
bus cogirandum cit, muruam relatio-
nem citius longe 8c dillinftius, quam
litterae vel vocabula, anima inrueni
dam praebenr. Proprerea veniam
mihi, vt fpero, dabunt aequi leE’rares,

quad in X. Libro harum Elementa-

b 3 rum
* Videlicet harum nummrum poflerîor deli-

gnat Librum, prior- huius libri proporfitionem.

Praeterea def. lignifient definitionem , ait.
axioma , 8:. poll. pofiulatum.



                                                                     

PRAEFATIQ
rum quatuor nouis maris vins fui, quum
eae, quae in Barrowiana jeditione ibi
occurrunt, mimis incammodae lint.’
Eli enim earum vna alteri adeo limi-
lis, vt inter legendum facillime pol-
lint canfundi. mare quam his , fine
leé’corum incommoda, me Vti vix poil

le intelligerem, neque apud alium Au-
é’rorem. alias iplis pares reperillem: au-i

fus fum nouas illas eflingere, quas in
limine diéli Libri expafui. Perpaucae

, quum fint, facile poterir leétor earum
porefiatem memoria ratinera, praefer-
rim vbi animaduerterir, cas ex initia-
libus lirteris Graecorum, quibus lub-
ni’rituuntur, vocabulorum zénana,
dedans-rem oïÀoyah [cuiter inflexis litre-

rarum duêiibus, vel lineola appofita,’

elle effarmaras. (garum denique;
quad mihi in contrahendis Euclideis
demanl’rrationibus nannunquam au-
xilio’ fuit, hoc cil, quad quibusdam
propalîtionibus lubiunxi fcholia vel
corollaria, in quibus eiusmodi propo-

’ ’ litiones
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fitiones ofienlae lune, quae multorum
leqnentium theoremarnm 84 proble-
matum demonftrationes iterum tan-
quam principia ingrediuntur.

Sed-praeter haec icholia & corolla-a
ria, vilum etiam cit alia addere, in qui-
bus ex Euclidis propofirionibns aliae,
quaram vel ad inuentionem, vel ad
aliorum .Aué’rornm demonllrationes
intelligendas , frequentillîmus vins cil, ’

8: quae in vulgatis aliorum Auâorum
Elemenris Geometriae habentur, fine
longa rati0cinatione sollignntur. Ple-
raqne harum fcholiorum e Barrowiana
editiane huç translcripfi , nonnulla,
fed perpauca, iple addidi. Nam 0m,- t
nium harum, fcholiorum numerum
mediacrem elle volui, memar quippe, "
non thefaurnm geametricarum pro-
pafitionnm . mihi condendum, fed
Elementa Geometriae edenda fnille.
Singula autem haec fine leholia, fine
corollaria, fine alia, quae in Graecis

b ’ 4 exem-
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PRAEFATI’O
C

exemplaribns harum Elementornm
vel omnino, non legnnrur, vel falum
aliis in lacis, demonfirationum con-
textui interfperla, reperinntur, alleri-
leis nataui. Ernnr forfitan, qui mi-
rabuntur, cur talibus propofitionibus
alchaliorum tirnlum iadlcripl’erim , qui-

bus corollariorum potins nomen cau- -
ucnire exifiimabnnr. His autem res
lpondeo, me in his quoque minntiis
ad indolem Euclidei aperis, quantum
pollem, accedere voluille, in quo vi-
deo, cas fere lolas propofitiones corol-
iariorum vel togwmiwv titulo infigni;
tas elle, quae, quum in demanl’tratia-
ne alicuius theoremaris vel problema-
ris obiter olienfae finr, dein ex ca quali
excerpnntur, 8c, abfoluta demonllra- .
tiane, leparatim enunciantur, quo ea-
rum ad feqnentes demonfirariones ex-
pedirior fit vins. » (&od tandem ad
fehemata attinet, ligna incila, erfi cu-
rani, vr ca illis, quae Oxanienfis Ope-
rum Euclidis editio habe’t, fimilia ellenr,

’ fatcor



                                                                     

PRAEFATIO
fateortamen, nos illarum non allequi
poruille elegantiam.

Haec funt, quae de infiituti opens
ratione leéiores monere volui, 8c ex
quibus fatis, opinor, apparebir, me
,omne confilinm operamque in hocin-
rendille, vt 8c verum 8c integrum Eu-
clidem ipfis in manus traderem. Vt

lautem hi, qui ad eius leê’rionem pri-

mum accedurr, aliquam eius,natitiam
alleranr, non erit alienum, huius Geo-
mctriae idean breuirer adumbrare.
.Tornm hoc opus duabns confiai: par,

l tibus, quatum altera contemplationem
fuperficierum, airera folidornm, com-
pleélitnr. Erin quatuor quidem pri-
mis libris traiunrur. quae .fignris pla-
nis, circula pita 8c reëlilineis,ablolute V

lpeêiatis conJeninnt,&: quae ad earum
aequaliratem. ac angnlorum laterum.
que in illis nugnirudinem cagnolceu.
dam conducrnr. Sextus liber de fimi-
litudine figuraum planarum agir, cg. .

rum-
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runique, item angnlorum 8c reâarnm
lincarum, ad le inniccm rationes inne-
fiigarc doccr. . VEius gratia in quinto
libro tradira cit proportionum, quae
inter magnirudines elle pollunr, vni-
verlans Smala. Hilce prima pars hu-
ius Geomctriae abfoluitnr. Solida-
-rnm contemplatio commenfurabilium-
&incommcnlnrabilum noritiam requi- ’
rit, ad quam doctrine. de numeris opus
efi. Eorum itaque libmrnm qui lex-
rum leqnuntur, rres priorcs de nume-
ris Lc0piofc exponunt, ac ab id arith-
merici vocari laient. Decimus recla-

, rum lincarnm 8: lpatiorqm irrationa-
’lium , hac cil, datis feftis lineis vcl
’fpatiis incammenlnrabilium, doâri-
nain rradir. Polircmi quinquc in lo- e
lidorum contemplation: verlantur, 8c

l ca docenr, quae ad illoru’n tain dimen-

’fioncm, quam proportiJncm 8c in le
inniccm inlcriprionem bectant. Nunc
reliquum eller, vt fingulorum etiam

» Jim-arum argumenta canmemorarcm.
Scd
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Scd praeterqnam quad bac enarraria-
ne facile carcrc paterunt, quibus ani- .
mus cit, integra haec Elementa a ca-
pite vsque ad calccrn perlpiccrc (quad
vt titanes fadant, maximaperc lila-
dea): verear, ne, fi ca percnrram,
haec praefatia, quae iam praetcr api-
nianem langiufcula facla cil, iufios lia.
mires exccdat. Vnum hoc addam,
fi banc meam apcram doêiis viris pra-
bari intellexera, cnraturum me elle,
Vt EnclidisiLibcr Datarum, Thcodafii
lpbacrici, 8c Archimedis Geamcrrici
libri cadcm, quo baec Elcmcnra, ha-
birn vefliti pafihac in lucem pradc-

ant.Wlulqîi
ml

«n

4

Hou-e



                                                                     

Horn errera: optimum, que: "patito hélion:
deprebmdimur, Lec’îor w calamo fic

,carrigat, rogamm.

Pag. 6. lin. 17. mi, frribatur vna.
pag. n. lin. vltima poli balanite: feqnî debent baec

verba , tu»: nais AC, BC initia dams.
Pag. 19. in fcbemate prop. 19. alteti extremo bafis

trianguli adfcribatur littera B.
pag. 6;. lin. antepenultima, connement, feribatur

conuexam.

pag. 65. lin. 19. LH, feribatur KH.
pag. 68. lin. 6. AKC,fcribatur ABC.
Pag, m. lin, :2. earum, feribatur earum.
pag. 16°. lin. :4. XXXI, fcribatur .XXXII. .
pag. 260. lin. 4. AB , feribatur ABq. ’
pag. 264 in margine fuppleatur r.
pag. 307. lin. 29. Apotomae, ferihtur-Apotame.

.pag. po. lin. 26. AC, feribarur A3.
pag. 334. lin. 14. punfiam , feribatur puntîum. ’

pag. 34g. lin. 27. Sint, feribatur Sifint. ,
pag. 367. lin. in. deleatur; . l .
pag. 402. lin. sa. earum, feribatur 4 in ii: angula-

rune.

ELEMEN-
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ELEMENTORVM

rEVCLIDIS
LIBER i.

aaxaaàeaakaaau’tuuaI-aaaa
DEFlNITIONES.

1’. Punéîum en, cnius pars nulla cil.

2. Linea lantem cit longitudo non Iata.

A B 3. Lineae vera txtrmm
C D (A,B,velD,C)fun
V punéia. "*i 4. Refln quidem lima

AB en, quae ex aequo fua interiacet punéÏa.
5. Superficie! autem cit, quad longitudi-

nem à: latitudinem rantum babet.
6. Superficiei veto extrema fnnt lineae.
7. Plana quidem juperficie: en, quae ex

aequo fuas lineas refilas interiacet.
8. Plana: veto anguille citE duarumlinearum, in plana

fefe tangentium, 6c non in
D F direânm iacentium, mutua

inclinatio. ,9. Quando autem lineae DE, DE angulum
comprehendentes, reflae fuerint, angulu: ipl’e
EDF appellatur reflilineur.

V . A 10. Quum ’



                                                                     

EVCLIDIÉ ELEMENT.

c la. Quum vero reâa linea
CG, fupcr reâam lineam A B
infiltens, angulas deinceps

Il.

G fccerith: "En: cll vtcrque
aequalium angulorum; à:

quae inliliit refila linea CG Aperpcndicularir j
variatur ad eam AB, friper quam inliliit.

I 11. Odin-[in angulm A CB
el’c’, qui maior cit reûo.

12. dentu: autem A C D,
n D qui cil reâa miner. I ’
C 13. Terminu: elt, quad ali-

* C cuius ell: extremum.
14.. Figure cil, quae aliquo

vel aliquibups rerminis com-
preben’ditur. -

15. Cireulu: eli figura plana,
A Û vna linea ABCDA compre- .

henfii, quae eireuny’erenria appellatur, ad
quam ab vna punclo E earum, quae intra
figuram lunt polit-.1, endentes omnes reflue
lineae, EgC, EA, inter le funt aequales.

16. Hoc autem punéium E natrum eireuli

nuncuparur. ’17. Diameter veto tireuli el’c reéia quaedam

linea AC, per centrum E duéia, 8: ex vtraque
. parte circuli circumferenria ABC DA termi-

nata. Quae etiam cireulum bifnriam lecat.
18. Semieireulu: cil figura ACBA compre-

henla fub diamerro AC , à: ca circuli circum;
ferenria ABC , quae a diametro intercipirur. ’

l Ï a I 19. Redif-

B AGC, BGÇ inter le aequales.

1 fifi..,m m.4.,.-.
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" 19. Reflilineae figura: funr, quae redis li-

.neis comprehendunrur.

20.. Trilaterae quidem, quae tribus.

21. Quadrilaterae,’ quae quatuor.

i 2.2. Multilateme veto, quâe pluribns, quam
quatuor redis lineis comprehenduntur.

. 23. E triiateris autem fi-guris, aequilata’nm trian-

. Sultan A efi, quad tria la-

. tera haber aequalia. -
24. Ifijêele: autem B.quod

A duo tantum acqualia babet

i lutera. v I. 25. Salami»: C .vera,
, quad tria latera habet in-

26. Adhaec, e trilarèê
ris figuris, raflangulum" q
quidem triangulum cil:
A, quad reâum langua

, lnm habet.’ 27. Amôlygonium autem I
. Î Î B, quad haha: angulum*

l obtufum.1. 28. Oagganium C veto,quad tres babet angulos. zieutai. ’ I

Aan ’ 39.!;
l



                                                                     

s

4, EVCLIDIS ÉLÉMENT.

g
w

, l
1

29. E figuris autem quadri-
B . C lateris, quadratum quidem

cit ABCD, quodôz aequilao

A Ï D terum eli, &reâangulum.
E . 30. Oblongum E, quad re-

âangulum quidem eli, fed
non aequilaterum.

31. Rbomôu: A, quad ae-
quilaterum quidem cit, led
non reâangulum.

É M 32. Rloamôoia’e: GHML,
quad babet oppofita &z la-
tera à: angulas inniccm ae-

L’ qualia, led nec aequilare-

D o rum eli, nec reflungulum.
33. Reliqua autem quadri-

. latcra, praeter baec, vocen-
G N tut trapezia. Vt GNDH.
*A Q ’34. Parolielae reâae lineae

-.------ A, B finit, quae in eadem
B n iacenres plana, arque ex

’ vrraque parte in infinitum
prodnâae, in nentram fibi coincidunt.

POSTVLATA.
T. Poliularur, a quauis punâa ad quoduis

punâum re&am lineam ducere.
2. Item, radium lineam finitam continue in

direéium producere.

3. Item; quanis centra ô: interuallo circu-
lum defcribere.

COM-

If,
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COMMVNES "ne TIONES,

[me AXIOMATA.

1. Quae eidem aequalia, inter le fnnt ac-

qualia. .2. Si aequalibus aequalia addantur, tata

lunt aequalia. ’3. Si ab aequalibus aequalia auferantur, re-

liqua funt aequalia. - 1 l4. Si inaequalibus aequalia addanrur, tata

funt inaequalin. q5. Si ab inaequalibus aequalia (ne! ab aequi:-
Iihu inaequalia ) auferantur, reliqua lunt in-
aeqnalia. * Et’id quidem, quad ex maiori
inaequalium, demtis aequalibns, relinquitur,
mains cil; quad veto, demto maiori inaequa-
lium ab»aequalibus, relinquitur, minus eft.

6. Quae eiufilem (ne! aequalium) lunt du-
plicia, inter le lunt aequalia. * Idem de vr-
cunque aeque multiplicibus inrelligendum eli.

7. Quae eiuldem ( ne] aequolium ) funt di-
midia, inter le aeqnalia funt. * Idem de vr-
cunque aeque fubmùltiplicibus intellige.’ ’

8. Quaefibi mutuo congrunnt, lunt acque-

lia. 1’ .

N

n * Hoc axioma in reflis’ lineis 8: angulis valet;
connerfum: fed non congruunt aequales fi-
gutae, nifi 8c fimiles Fuerint. Ceterum con-
gmer: dicnntur, quorum partes applicati
partibus fic poilant , vt rota eundem locum.

occupent. v -9. .Totum fua parte mains cil.

A; 10. Omnes
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10. .Omnes anguli reéii inter le aequalea

funt.

’ B 11. Si in dnas métas li-
c neas AD, BC macla BA

incidens angulas interi-
D ores BAD, ABC,& ad

l I , eafdem partes, duabns
reétis minores fecerit: (illae illae reflète AI),
B C. in infinitum produé’tae, coïncident inter

le ex’ea parte, ad quam fun: anguli duabns.
refus minores. .

u. Duae reâae lineae fpatium non com-

prebendunt. ’ II 13.**10mne rotum aequale cit omnibus fuis
partibus fimul fumtis.

14. * Qnod vni aequalium mains vel minai,
eli, idem ô: airera mains vcl .minus cit. En
quo vnum aequalium maius cit vel minus, ’
codem alternai quoque mains vel minus en.

In hoc libro noue, quibus breuitatis caufi
vtimur, bac fera [une

l

z: Nota: aequalitatem. l E. g» Ang.A:’B::C,
Iege , angulus A aequalis efi angulo B , 8c hic

. angulo C. Scd faepe trium quantitatum bac
nota iun&arum ,primam etiam tertiae aequa-
lem intelligendam elle par ax. 1. fupponitur.

) notat maioritatem. E. g. Refla A B)C D:
lege, reéta’AC maint cit quamvtefla CD.

a
---*l 4- e



                                                                     

t"?1e unau 1. ,,a nom mînoriratem. mais, lege A minot en
. quam B.

rl- notat dans magnitudines pluresue, inter quas
baec.not:1 reperitur, iun&im ramendas elle.
E. gr. A-l-B , lege, A vna cum B.

--- notat fubtraëiionem. E. gr. Re&ns - ang.
i ARC, lege, Excellus real anguli fuper an u-

lum ARC, vel , vr vulgo pronuncianc, te us
minus angulo ABC.

’A nom trianguium.
’ÀCq notar quadratum a re&a AC defcriptum,

vel cuius latus cil recta A C.
, i

K .il la 3 raiiuiltèlèn

A4. rua- *



                                                                     

a. 3. poli.

a. 1. poli.
7. us.» der.

3. I. ax.

c. 113. deF.

8 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROF OSITI O I. PROBLEMA.
Super datam reflam terminatam AB trian-

gulum aequilaterum conflituere.
C Centra A, interuallo A

B delcribatur * circulus
BCD; de rurfns centra B
interuallo BA circulas
ACE; ôz a punfloC, in
quo circuli lefe mutuo

feeant, ad puné’ta A, B ducanturfia reflue CA, CB.

guaniam igitnr 7- AC: AB, &BC:BA.:
erit A C : B C. Quare tres reéiae A C, AB,
B C aequalcs fnnt. Elt igitur A CB triangu-
lum aequilarerum ’ fiiper AB confiitutum.

. Quad Brut Faciendum.
PROF. 11. PROBL.

Ad datumpunéïum Adam: reflue B C aequo-

Iem raflant une". -
Ducatur reâa AC; et fuper eam confiitua-

rnr’l triangnlnm aequilaterum ADC; ô: pro-
’ ducanturs’ DA, DC adE &F. Dein centra C
. interuallo CB delcribatur l circulus GBH, à:

rurfus centra D, interualla DG, circulus GIK.

- Quo-



                                                                     

t 2774-1"? v

LiBER 1.- ’ r 9
Quoniam igitur’lDlzDG, sa DA:DC,... 1’5.def.

eritP A l : CG. Scd ’tCB : CG. Ergo A. 13-495

AI:VCB. Q. E. F. l Ï il à?
PROP. 111. PROBL.

1 Dati: dan lm: redît? inne-

qualibur, A ô: BC, ama-
iore BC auferre raflant
.aequalem minori A.

Ponaturi ad punëtumBë. 1- I-

reâa BD:A , à: centra

’ B inreruallo BD delcriba-
fur° circnlus DEF. Et,quoniam ’r BE:BD,°’ 3- 1’00.

6: 9A :BD, erir’ B E: A. Ergo ab B C abJ îcgflâîêl

lara eli BE, minori A aeqnalis. Q. E. F. , c. 1. ax.

PROP.’IV. THEOREMA.q l .D j
:713 CEAFSi duo triangule A B C , DEF baiuerint duo
, laiera, Juana: [omnibus aequaIia , alterum alte-

ri (AB:DE, 6c AC:DF), Ü angulum A
aequaIem angqu D, ni ab aequalibu: "élit

’ eomprebenditur: babillant (f âafin B C bajî EF

aequalem ; à" triangulum ABC cri: triangule
DEF aequale; 69’ reliqui on uli B, C, reliqui:

. anguli: E, F aequabuntur , a ter alteri, quibur
" aequalia laterafiibtenduntur (B :E, 61 C: F )-

Nam fi rriangulum ABC applicetur trian-
, "gulo EDF, polira puné’to A laper D, 6a rît;



                                                                     

1’. hypoth.

u. 8. au.

"congruent, & aequales erunr. Quod Erar

Je. confit.
ou. hyp.
z. 4.. 1.

B

.9 EVCLIDIS ÉLÉMENT. l

A. Mx.
AB fiiper DE: quia AB:DE’, cadet" pun-
ûum B in E. Co’ngruente autem refila AB,
reâaeDE: quia? ang. A: D, cadet" reâa- AC
in DF; &1’quia A C:DF, punâum C cadet"
in F. Iam fi BC ipli E F non cangruat: ne;
celle cil duae reâae comprehendant fpatium;

.’ quad fieri nequirî’. Ergo bafis BC congrue!
bafi EF, 5K ergo " BC z EF. Quare à: tara trian-
gula ABC, DEF congruent, 6c aequalia erunr;
itemque anguli B ac E, nec non anguli C ac F

Demonfirandnm. ,
’ j PROF. v. THEOR.

’- il Triangulorum ififielium
ABC un uli addajîn ABC,

a ACB, un: interfe negun-
le: ; Ü produfli: onguli-

C bu: refit": AB, AC, anguli
fieu bali FBC, GCB orant
inter [a agneler. ’

. G Sumta enim in mâta B F
. punéio quolibet D, fiat 76

AE’ 2 AD, ô: ducantqr reâae CD, BE. *
Quaniam ergo in triangulis A BE ô: ACD

elFl’ AEzAD, &"ABzAC, 6C angulus
’communis: erit*ang. ABE:ang. ACD, 52
ang. BEC :ang. BDC, 5l BE::CD. Quum L

I autan:
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autem 4’A E: A D, 5H A C :- A B, ideoque ’33. 3. a,
CE: BD: erit in triangulis BEC à: BDC’?

ang.. CBE ; ang. BCD, ô: ang. BCE z ang, .
DBC. Scd erat Y ang. ABE: ang. ACD. Ergo 7- P" du?
ce anguli ad bafin ABC, ÀCB aequales funt, item
ÈngËli fubbafi GCB, FBC aequalcs fum. Q.

* Scholium. Hincn omne triangulum «quibu-
f’um efi quoque aequiangnlum. -

h PROF. VI. THEOR.
n D * Si trianguli ABC duanguli ABC, ACB fin:

B A inter fi aequalfl: lauraj 4 CA B, AC, uquàh’ôm an-
guh’: ficôtenfi, inter fi aequalia orant.

Si enim non cil AB J: AC, vtrauîs ABn
AC exit. Fiat ergo8 BD:AC, &ducatur CD.- 3. 3. n-

In triangulîs ergo DBC, ABC eflè BD: AC,
ée B’C lattis commune, av ang. DBC z ang.... typo. u-

ACB. . Quaçeê triangulumDBC: triangulo I
ABC, pars rôti. Quod Eft Abfurdum” . Non à. 4. b
cf: ergo rafla ’AB reâae AC inaequalis; ergo "’ 9’ ü

aequales- Tant. Q. E. D.
fl   * Sabolium. Hînc. omne triangnlum aequimgu- ;
1mn en quoque aequîlaterum. * .

- PROP..VII. THEOR.
Super tandem refit»: AB dada: iiIdfm. "-

tif: AC,"BC dune aliae rafla: AI), BD acqudl"
litera alteri, cordvm termina: babcnm, ( AD :-

  * . Ï, n A . ’
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AC, au BD :BC) non conflitdentur ad and
panifia): D catgut aliud C in «Idem Pana. l

’ Dg B C ----- 7"D. B1. FM. 24. æ.
A - B AÀB A B* 1. Cafiu. Si punaum D flamatur in AC:

à. 9. 2x. liquet 9l non erre AD z AC.
* z. Ca]: Si punâum D ponatur intra trian-

gulum ACB: ducatur CD, à: producantur BD
t- 15- 1- ad F, 8c BC ad E. lam fi fit AD:AC: erit fi

. . ang. ADC z ACD. Scd fi BD : BC: erit ’
m 9. 5l 14. ang. ECD: FDC. Ergo ang. ACDO DFDC,

ax’ & multo magis ang. ECD D FDC. E. A.
3. Ca]: Si D fit eXtra A ACB: ducatur re-

âa CD.- Iam fi fit AD : AC: erir B ang.
ACD: ADC. Quare àng. ADC D ’ DCB, *
ôz multo magis ang. BDC ) DCB. Scd quia
etiam ponitur BD z B C: erifl ang. BDC:
DCB. Q. E. A. D

Ergo non potefl erre AD : AC, ô: fimul

BD:BC. 4- ’
PROF. VIII. THEOR. .

. Si duo’trian nia ABC

A D ,46 DEF kébab; duo luter;
AB, AC, duobu: lateribu:

a. DE, DF agnelin, alte-
. 4 B rum altèri, babeant m’am
B C E * F bafm BC ôafi EF (taqua-

.lem , angulup quoque A angula D daguaient ba-
- .ôebum, a6 arqualiâm "au comprchenfym. s.

1

n

Al-fM-b. -4 4-4..-2..- - A.-.
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Si enim A A BC appliceturv A0 DEF, à:

punëhlm B ponatur in E, à: reâa BC fuper rè- .
(jam EF : cadet A punâum C in F, quia F BC:;
:E F. Iam fi punéhlm A non caderet in D, o
fed in aliud, velut G :fupereadem reâa EF dua-
bns iisdem reâis ED, FD aliae duae reâae EG,
FG, aequalesF, altera alteri, habentes eofdem
termines, conflirutae eflent ad aliud punâum
G &aliudD in easdem partes. Scd hoc fieri ne-
-quit’. "Ergo punflum A cadet in punâum D, y. 7, ,’,

6: ergo congruet latus BA lateri ED, ë: latus
AC lateri D F ; quare ô: angulus A congruet
angulo D. Ergo A ang. A .: D. E. D.

0* Stbol. 1. Hinc triangula fibi mutuo aequîlayera
etîam fibî mutuo aequiangulàfunt i. . . 5- 4. 1-

* Scbol. 2. Triangula fibi mutuo aequiÏatera
«quanta: inter fe f. -

PROP.1X.PROBL.
Datum an ulum rafli-

lineum BAC bgfariam jè-

cart.
Sumatur in ,reâa AB

pumïtum quoduis D, à: I
capiamr ° AE :AD, à: ” 3" L
ducamr DE, fuper qua

, fiat triangulum aequilaterum DFE. Ducatur
AF. B Dico AF bifariam [ecare ang. BAC.

Quoniam enim efi AE : AD, &AF latusv " ,
commune, & bafis EFz” bafi DF: eût angJ- «mm. ’
EA F:DAF. Ergo AE bifariam fecat an- Î âf’fefi

gulum BAC. Q. E. F. ’ n

B . ÎScbol.



                                                                     

14. 1 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
"’1’ Stbalium. Hinc pater, quomodonngulus raca-î

pofiît in aequales partes 4, 8, I6,;z &c; tîngulas. ni-
mîrum partes iterum bifecando. Methodus veto

. re&a 8c circule angulos fecandi in partes aequaleè

:1

envar’:-

v. 23. def.

Q. confit.
z. 4- Il.

w. 33L

a. l. J.

a. confir.
p. 2;. def.
ty. a. I.
3. 1o. clef.

quotcunque, e. gr. 3, g, 7, nana datut.

PROP. X. PROBL. , .
, Doum rafla»: [imam terminatam AB fifi:-

riamfccare. h I n ..C Fiat fuper AB’ A aequi-
x laterumfi bifecetut T ang,

ACB reâa CD. Dico , ra.-
âam AB bifecari in pun-
âo D.

A B Nam"AC:BC,&CDD v latus Ais A005: BDC
commuue, ô: ang. ACD r. BCD Ergo 7z

AD :DB. Q. E. F. ’ :
PROP. XI. PROBL. "

Data: rafla: lima: AB, a punéîa iniflà data *
C, 4d rafiot angulo: refiam [imam durera.

Sumamr in rèétn -AC

F punéium quoduis D, ô:
ponatur’fl’ CE::CD, ô:

confiimatur ” fuper DE
A aequilaterum DFE , 6è

A D C DE B ducatur rafla F C ,- quae;
erît reâae AB ad angulos reâos. I

Quonîam enim in Ais FEC 8: FDC * efl:
CEzCD, 6:13 E FzDF, & FC communis:
ang. VECF :DCF. Ergo8 anguli ECF,
reâi funt. Q. E. F. l

- . * - PROF?

.4j.
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PROP. XII. PROBL.
[saper datam raflant lincam infinitnm AB , a

daté punëïa C, quad mm efl in adent, piperie?-

atldrtm [imam raflant duce". . .
v A(J , Sumatur ex altera par.

te reâae AB punâum
quoduis D, ô: centre C

i x . intèruallo CD defcriba-
AD B tut ’ circulas EDF, ô: b 3- Ima-
feceturë reâaEF bifariam in G. Dupatur rç- à ’°’ 1’

fla CG, quae in AB erit perpendicularis.

Nam duâis reâis CE, CF, quonîam ” E G a. confit;
:GF, & CG communîs, &5 CE: CE: criti Ê’SÎSde’

ang. EGC:FGC. Ergo CG efl in AB per-
pendicularis’. Q. E. F. l me. défi

PROF, XIII. THEOR.
E E Si rafla A B infiflem

- f reêîae D C , .faviat an-
C gala: ABD, ABC: ml

dab! "au fait! , ’wl
datcha rififi aequaler.

Si enim ang. ABD:.«ABC: duoA hi anguli a. 10. def.
reâi funt. Sir; minus: ducatur P a punâo- B" "- h
reâa BE inDC perpendicularis. Quare ang. H V
CBE 4- EBDA : 2 reâis. Et quoniam CBE . "l

I:° CBA-k-JABE: etit’ CBE-l-EBD :.CBA v. a. a». -
4- ABE -l- EBD. Item quoniam ang. DBA Ë. 1- a”
:ABE-i-EBD; erit v DBA 4-. CBA 2cm "n Bi "L
4- ABE 4- EBD. Ergo 5 DBA -*- CBA z

A CBE 4- EBD z. z mais. E. D. ’ i

. a" 2 * 1. Scbol.



                                                                     

1. pua.
1;. t.
hyp.
3. me.

9. 8x.

F559?!

ç. 33. x.

Je Jun-

15 EVCLIDIS ELEMENT.
* 1. Schol. Hînc fi vnus nngulomm EBD reflus

fit: alter EBC etiam reflus erit. Si ille ABD obtu-
fus: hic ABC acutus erit; &contra. l

* z. Sebol. Si plures reflae quam vna ad idem
pun&um eidem reflue infifiant: anguli fient duo-
bus métis aequalesà v I

PROP. XIV, THEOR..
A k Si ad aliquameefinm

E A B, Ü adpunëfum in
"DM" tu B, dune reflue B C,

C . B - 1) BD, mm ad eaedem par-
te: infime, fluiant angulo: deineep: CBA,DBA,
duo u: rem: daguai".- iffi: reflue BC, BD in
direéîumfiôi iizuieem erunt.

" Si enim BD non fit in direâum ipfi CB:
fit 7’ ei in direétum quaeuis BE. Ergo e ang.
CBA -I-ABE :2 reâis. Scd ô: CBA 4r- DBA
:’ 2 reâis. Ergo CBA 4- ABE : CBA -l-
DBA; ’Ergo’ang. ABE:DBA. " Q. E. A.

PROP. XV.’ THEOR.
I Si dune reéîae AB, CD

DG mutua lèvent in E:
angulo: AEC, DEB ad
vertieem fuient inter fi
«guzla-e.

B Nam 9 ang. ABC 4-
AED : 2. mais : DEB

-l-,- AED. Ergo 76 ang. AEC : DEB.
E. D.

* 1. Schal. Hinc manifeflum efl, quotcunque re-
n ais fefe mutuo feeantîbus, angulos ad pun&um

feEtionis aequales cire ç mais.

- 3 2. 8:50].!
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’ a. Sabot. Et ergo omne’s anguli cit-ca vnum

punaum canfiituti officiant quatuor reflos. ,
* 3. Scbol. Si» ad aliquam reflam lineam A3»

orque ad eius punaum E, duae reâae EC, ED non
ad ’easdem partes Tomme, angulos ad verticem
ABC, DER aequales fecerint: ipfae "me CE, ED
in direfium fibi inuicemkerunt.

Nam a rem zinc-Fenton 34mn a. x.
c133. Ergo a ce, ED nm in aireaum. m’y. me

* 4. Scbol. 81 quatuor re&a’e EA, EB, EC, ED ab a. ,41 L
Vno pluma E exeunres, angulos oppofitos ad verti-
cem aequalçs inter fe fecerint: emnt quaelibet
dune lineae AE, E8, 8e CE,ED in direâum politae. f bol

Nam quia mg ABC 4a AED 4- cm; 4-- DER f; à; a; i

:5 4. métis: cri: ABC -iwAED :7 DER -f-CEB a. 8x. v
a 3 a mais. Ergo CED 8e AEB i (un: reflet: lineae. 3- 7. ex.

I. I4. Il

PROP. XVI. THEOR.
Ûmm’e trianguli A B C

F vna latere BC pmduéio
ad D: angulur encrier

D ACD maiorgfl 01701154

x r . interivrum Cf oppojitm
B la. :’ fixai rumBA-C,ABC, i
. t. - î ï Secetur AC bifarîam

-: H - fin E, 6: duaa rem 8E3. lb. r.
* produçamr adF, 8: ponatutf’EFzEB, a: du- w. 3. z. »

carne F C. Qùoniam igitur A 15:13 C, 8a E8 I
:EF, à: mg. 9 AEB:FEC: erit ang.’ BAE à. 3* h
v: ACF. Scd àng. ACD» ACE Ergo; 3: à,

Aang.ACDDBAE. v i mm".
Eodem mode , fi B C bîfecetür in Î, 8: rafla

AI producatur, donc: 1H :IA, ô: iungamr

’ ’ B H C,



                                                                     

18, I liVCLIDIS ELEMENT.
HC, 8c producatur etiam AC ad G, demonfirn-
ibitur. eiTe ang. BCG, vel ACD ) ABC,

rr. la, 84- u.
H def.
g. l7. I.
a. 5. l.

Q. E. D. uPROP. XVII. THEOR.

0mm? trianguli AB C duo anguli dmôue re-
fli; finit minorai, quomodoeunque fumti.

A Producatur enim BC ad
’ D. Et quia ang. ACD

DF ABC: erit ACD 4-4D C B ACB B v ABC 4- ACB.
Sed-AC D ü!- A CB :5 2 retins. Ergo mg.
ABC-FACBC ° 2 reflis. Emiem mode, pro- -
duâa C A, demonflrabitur efiè A C B 4- C A B
( 2 rec’fis; item, producïta AB, eîÏe CAB 4-

ABCG 2 reélis. E. D.

’ r. Sein]. Hinc in omni triangulo, cuîus vnus
Êngulusi eii mâtas, vel obtufus, reliq’ui acuti

une. o .A * 2. mol. Si reâa AE cum

faciat, vnum A ED ncutum,
n à: alterum AEC obrufum:

linea perpendicularis AD, ex quouis eius punflo
ad aliam illam CD demiflîl, cadet ad partes anguli
acuti AE D.

Nam fi AC, ad partes anguli obtufi du&a,dicitur . *

perpendicularis: inA AEC erit ang.
)T 2 re&is. Quod fieri nequit e.

* giSebol. Omnes anguli trianguli aequilateri,
8c duo anguli trianguli ifofcelis- ad bailli, °’ acini
fiant.

PROP.

alin CD. angulos inaequales .
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LIBER I. ’ 19
PROP. xvm. THEOR. , ’

0mm? trianguli A B C mfliu: latta AC ma.
ivre»: angulum ABC fiâtendit.

A Quum enim AC D AB:
fiat T ADzAB, a: iun- r. z. I.

À garur BD. Iam efi"ang."’ ’6’ L
B CADBBACB, &ang.
ABD :9 ADB: ergo ang.AnDB x ACB, a. 2j in,
a poriori ang. ABC ) ACB. E. D.

PROP. XIX. THEOR. iOmnir trianguli ABC maiori angulo B maiu:
lame AC fichena’imr.

Si enim ang. BDC , nec tamen r
ACDAB: aut eritACzABf ,

c autACCAJS. SieflètAC:
1:iAB: foret ’ang. Bz’i’C; contra Je. 9 I.

hypothefin. Et fi ACCAB, foret ang. 6D" "i œ’ L A
- B; etiam contra hypothefin. Ergo A C )AB. Q. E. D.

PROP. XX. THEOR.
Omni: trianguli ABC du» laterafimt maiom .

relique, quomodaeunque fiimta. ’, A

v z Sumantur BA, AC, 8;D in pioduéia 8A copia-
tur a A1) :AC; duçÀQ- a. 34.

. tur DC. Ergo-lingams
ADC 2 fi ACD. Scd tu

L v ’ mg. BCD)7ACD.I li,”
B C Quaxe BCD B5 BDCÏZ Âme
Ergo 3 BD D BC, ideoque quum EDF: RA 2- 3x-
4- AC, erit BA 4- A0 B530. Bodem 1110-4 ’4’ m

do ofiendemus eflè AB 4- BC ) AC ,. à: AC

4-! BCDAB. E. D.
B a PRO P.
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20 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

’ PROP. XXI. THEOR.’ ,
Si a termini! B, C 2min: lateri: trianguh’

ABC dime reflue BD, CD intu: conflituantur:
lm "liguât duvète: trianguli ABC Interibur
AB, AC, minore: quidem erunt, angulum une
BDC materem, quam A, eamprebendent.

A Prodocatur enim BD
E ad E. Et quum ABE fiat

A: erit AB -I-- AE D?
E8; ideoque 3 AB-I-

A ACDEB-i-EC. InA
A BDC efl CE-l-EDD”

B 4 C CD, ideoquesCE-i-EB D CD 4-- DB. Quare multo magis AB
-ji--ACDCD -i-BD. Q.E.Imum.

Angulus nuait on» tA. Ergoêç
ang. BDCD A. Q. E. IIdum. ,

PROP. xxn. PROBL.

i E tribu: raflât, que tribu: rec’Îie dm; A, B,
C, fint aequaler, triangulum confirmerez 0,007;
in durent dime, manque filmai, marbrer cf:

relique. * - , ’e V A» Porta-l



                                                                     

i [x

1L [un 1". a
Ponçmxr méta DE, finita quidem ad D, in- ,

finira vero verfus E, ô: fiat * DF: A, ô; F Gu- 9 l-
:B, 6: G H: C. Centro F interuallo F D
defcribatur A circulas DKL, item centra GA- 3- Me
interuallo GH circulas HLK; à; ducantur

reéiae K F, K G. -, * Quoniam ergo P [CF :FDz’ A; &GKW 15. «En
:FGHz’C; &G 2’ B: ex tribus reétisi’" ’

K F, GK, GF, tribus A, C, B aequalibus, con-
flitutum efl triangulum KGF. Q. E. F.

PROP. XFXIIL PROBL. ’
Ad daram reëïam

C A AB, Cf ad datum in en
A nëium A, datoangu-

Î:10 reâilinea D C E au.

ulum mailineum ae-
’ v , B ’ quidem eanflüuere.
. Sumantur in Vrraque reâa CD à CE pun-
âa quaeuis D, E, à: ducatur reâa DE, a: e tri-
bus reétis lineis, quae tribus CE, CD, DE aes
quales fint, confiituatur il; AHF , ira vt AFo. Il. le
:CD, a: AHzCE, 6: HF :DE.
V Quia ergo AF:CD, à AH:CE, 8c ba-
fis HF z bafi ED: ’erit mg. A ,7.J DCEJ. 8. k
Q. E. F.
l PROP. XXIV. THEOR..

’ ï Si duo trianguIaÎABC , DEF- babeant duo le-

fera AB, AClduoôu: Iateriàu: DE, DE taqua-
liu, alterum alteri; angulum autem A angub
EDF maiarem, ab àequaliôu: reflireomprelzen-
film .° etium bdfm BC ôefiEF relaieront bridant.

A B 3 , Quoniam

Y



                                                                     

p. :3. x.

c. 3. 1.

1-. hyp.
v. 4. l.
a. 5. l.

x- 19v 1.

nia 9. ax.

Ut à]. la

mi. u.

a EVCLIDIS ÉLÉMENT,

’ 4 D

c l A FQuoniam enim ang. A D EDF, confiitua-
un"? ad reânm DE 8c ad eius punâum D ang.
EDGzA, ô: cppiatur’ BC:-AC vel :DF;
Ducantur F G, EG. I. Ca]: Si EG cadit fupra
EF;quum in Ais ABC, DEG pracrerea fit AB
:.:DET z, e: it hafis y BC z bafi EG. Rurfus
quia DG :2 DF, ideoque 4’ ang. DFG 2

" DGF: erit mg. DFG D EGF, (5l multo magis
EFGD EGF. Quarc in A EGF erit 76 iutus
EG D EF. Ergo à BC DEF. E. D.

,.* 2.01]: sa ne Cadit in EF: liquet 4’ erre ’

EGD EF, ideoque BC D EF. E. D.

. D ,d *3. Cafi Si EG.. ’ Acadi: infra EF.
E Quoniam " DGfi -i-GE D DF -l-G B ’C FE; fi hinc inde

v auferantur aequales DG, DF: manet* GE
IDFE. Ergo &BCDEF. Q, E. D.

PROP. XXV. THEO R.

. D A Si dune triungula
ABC, DEF babeant

I duo lutera A B, AC,1: D a duoâu: lateribur DE,
DF aequalia alterum «kari, Imfin autemlBÇ lmbe- -

au:



                                                                     

LIBVER l1. - . 2:3
Jmt hfi EF maiorem : baôeôunt m’a»: anguîuin

A’maiarcm angqu D, qui 46 aequaliôu: nô?!

comprebbndüur. -Nam fi ang. A non maior efl quam D: aut
çf’c A:D, autAoD. Scd fiA:D: BeritF’ 4: L
BCzEF; contra hypothefin. Si ang. A( D:
erit 7 BC ( EF ; etiam contra hyporhefm.7. :4. r.

Ergo ang. AoD. Q.IE. D.  
PROP. XXVI. THEOR.

Si duo triangula ABC, DEF duo: angulo: B,
ACB, duoba: anguli: E, F aeqyaln humant, al-

" terum alteri , vnumun latta qm’ Inn-i aequalz,
o ile-l quad 40421411110 Minet angulir, val and

Uni aequnlium angularum fibtendilur: 5;"-
liqua laiera reliqui: lateriâu; acqualia , alte-
rzlm allai, Cf reliquum angulum B AC relique
D aequalem habebunt. .

.13ch nI 1. Hyp, SitB:E,ACB:’F ôz BC z EF.
Dico AB :DE, à: AC,:DF, 6c mg. BAÇ
:D. Si enim non cil A3: D E, fit alterutra
A8 )DE, &z fiat:a BGzDE, ô: iungatur CC) 3. l.
QuOniam ergo BC:EF& BGzDE, 8: ang. B V
:13: eriË’GCBzDFEzëACB. Q. E. A ".3 4h- ’-

2. ij. sa AB:DE. Dico, fore BC:": 9,"; I
EF, à; AC: DF,& ang. BAC:D. Nam fi

t dicatur BC n EF, ponatur 8 BH;EF ô; duca-.
» fur AH; Et’quia ëAanE, a BH:EF,

I V B 4. v 6: ang.



                                                                     

’14, ..EVCLIDIS ÉLÉMENT.

a. 4,1. a mg. B:E; .erit o ang. BHAzF: ACB.
3* m- h Q. E. A9. Ergo BC:.EF, ideoque’ ô: AC

SDF 6: ang. BAC:D. E. D. ’

PROP. XXVII. THEOR.
E , B ’Si in dm: rafla: limai

’ - AB,CD,rec’ïa linmEF
incident alterna: angu-

D la: AEF, EIFDimerfi
d’aqualflfeceritl: 124741km: arum "(34:1in
AB,. CD.

V Si enim non fint parallelae: produélae ad
h 34; 41.5, alterutram parcesn ’ conueniant, velut in pun4

au G. Ergo ang. AEF exrra triangulum
a la l. EGF maior " erit interne EFD; contra hypoa

l thefin. Ergo AB, CD flint parallelae. E.D.
PROF; jXXVHI. THEOR.

A G CD rafla limai EF in-
" aideur çxterioram un-

H ’ gulum EGA interiori
D (f appotta ad tandem

F par-m .HC aequalem
fleurit; val interiqre:

.3 ad «(Idem parte: AGH, GHC datcha reéïir.
aoqualw.’ rçéîue linette AB, CD mon inter fi

parallolae.  A» 13.1. 8: 1. I117). Quia mg. EGA r. EÏ-IC: erît A 8:.
L "- ang. BGHzEHC alterno. Parallelae igitur K

H” 1’ 4 fun: reâae AB av CD. Q. E. D.

a. Hyp.  Quîa angQA G,H-&-GHC:2 17e?
a. 13.1. I ais-.1" AGH -1- BGI-I; cric; ablato commu-

ni

Si in duit: linga: AB,’*--v -..«. V.



                                                                     

LmER L r.:: g
nia mg. alterna 4 El; a 3. a. , (EOF AB,.CD, fun: parallelae. Q. E. D, a. :7. 1.

,PROP. XXIX. THEOR.
In parallala: rafla: lima: AB, C D rafla 11- Figura pro-

mu EFaim-idam, Cf alterna: angula: BGH, P°L 33°
GHC inter [à aequala:, Ü" exteriorem EGA -
intariari 8’ oppofito ad andem parte: GHC
daguaient, Ü interiara: «1:4:de parte: AGI-I,
G HG dauba: refit: aaqaalc: (fait.

n Si enim ang. BGH a: GHC inaequales fint:
alter e. gr. BGH maie: cric. Ergo erit ’BGHŒ 4. m
4-AGH ) GHC-i- AGH. SedBGI-I fi."
AGI-1:” 2 mais. Ergo ang.GHC-l-AGH a». 13. x.

’( 2 redis. Quare C reâae AB, CD produ-b Il. a;
&ae verfus A concurrent ’, ideoque T non t. 34: défi
cum: parallelae. Quod efi contra hypothefi . - «
fin. Ergo ang. BGH: GHC, Ergo quum 7- 15-”.
ang. EGA”: BGH,erit etiam" ang. 156sz. 1. :x.
GHC. Hincç’ang. EGA 4- AGHzAGHÇ. z. si.
GHC. Sed’r ang. EGA-4- AGH :2 re-

l &ià. Ergo 6;”. ang. AGH 4- GHC z 2311:4

(fia Qv En D.
. : * Scbol. Hinc omne paral-B , c Ielogrammum AC habens
A v. I D vnum angulum reâum A

en reâangu’lum.

Nam A -i- B :76 a re&is. Ergo quum A te» 26- 29. l-
and fit, B etiam retins 4’ èrit.’ Bodem argumente 4h 3. a:

D 8c C mai faut.

35. PROR
Q



                                                                     

a. 29. l. V

l. la 8X.
p. 27. n.

y. 23. I.
3. 27.1,

au?
a:

29. x.

2. 2X.

:6 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
PROP. XXX. THEOR.’

Que AB, CD, adam
B reflue lingue EF Paral-
. [du [imt , Ü inter fi

fiant paralldae.
Incidat enim in ipfas

a a reâa GHI. Et quia.AB,
EF parallelae funt: " ang. AG H: GHF.
Rurfus quia EF , CD parallelae: ang. HID 2
GHF. Ergo a 311g. AG H: alterne HID,
ideoque fi çefîae AB, CD parallelae.  E. D.

PROP. XXXI. PROBL.

E A Par dattm panama-A
E data: rafla: lima: BC

darallelam raflant line-

- D Cam d’un". I
Sumarur in BC punâum quoduis D, a; iunë

garur AD, 5l fiat ang. V EAD z ADC, ô:
producafur EA ad F. Erunt 3 EF, BC paral-

alelae. Q. E. F.
PROP. XXXII. THEOR.

A Omni: trianguli ABCE vna latere B C prodqffo,
t exteriar angulu:ACD an-

B O D guli: dada: interarüu:
(f appofiti: A, B, ejt aeçuali: ,- Cf trianguli Ire:

v interiore: a;gz:li A, B, ACB 41’14an "au: fiant

4541411151. , . .Ducatur enim par C ipfi A-B ’parallela CE:
8: erit rmg. ACEzê’A; item: ang. ECD:B
Qum’c " A CD :A 4- B. Qod "a: vnum.

Iam
1

A, i Az4



                                                                     

LIBER I. :7
’ Iam addito communi angqu ACB, erir

ACD-FACB 2" A-!- B4- ACB. Scd ACD; fr
a 4- ACB z 9 2 mais. Ergo à: ’ anguli A -«l-,,’,.3’u:

B 4- A CB z 2 :eâis. 250d ara: alunant.
Û

n Sabolia. I
l. Tres fimul anguli cuiusuîs trianguli aequales

funt tribus fimul cuiuscunque alterius. Vnde
2. Si in vna triangule duo anguli ( au: fingulî,

  au: fimul) aequales fin: duabns angulis in altero
triangule»: etiam reliquus reliquo aequalis cit.
Item, fi .duo triangula vnum angulum vni aequa-

l lem habeant: reliquorum fummae aequantur. "
n - g. In triangule fi vnus angulus te&usfit: reli-

qui vnum re&um conficîunt.
4. Si in ifofcele angulus, acquis cruribus con.

tentus, re&us eût: reliqui ad bafin fun: femireâi.
5. Trianguli aequilateri angulus facit duas ter-

tîas vnîus re&i. Nam Ë- : refit. :3; «sa. a
6. Hujus propofitionis beneficio, cuiuslibet fi-

gurae reflilineae tam interni quam externi angulî
quor naos conficiant, innotefceg 12e: duo [caquen-

tia theorpmgta. t z: 3
* 77mn I. ü

’ p o

a a uv

......’ .
1 ’u

, .0mm: lima! angali caiauanqa: figura: rgfiilimn
qonfitiuat bi: tu: mm, demti: quatuor, que: fait:
laura figurae.

Ex quouîs pun&o intra figuram ducantur ad
omnes figurae angulos re&ae , quae figuram re-
foluent în rat triangula, .quot baba latera. Quare
quum fingula rriangula conficiant duos raflas:
omnia fimul confident bis rot re&os, quot fun:
latera. Scd anguli cirez dièïum punaum confi.

- , cum:



                                                                     

a. :9. 1..

A. 4. I.
.14. 27. n

28 EVCLIDIS ELEMENT.
’ciunc quatuor métas. Ergo fi ab omnium trian-
gulorum angulis demas angulos circa id punaum:
anguli reliqui, qui componunt angulos figurae,
conficiunt bis toc re&os,’demtis quatuor, quo:
funt latera figurae. Q. E. D.

Hinc omnes eiusdem fpeciei re&ilipeae figuras
aequales. habent angulorum fumons.

Thon Il.
0mm fimal externi angali cuimcunqu figura:

"éminent tonficiant quatuor "80:.
Nam finguli interni figutae àngulî ’cum fingulîs

externis conficîunt duos re&os. Ergo intox-ni
fimul omnes cum omnibus fimul extemîs confi-
çiunt bis tot rafles, quotçfunt lacera figurae. Scd
( vt mado oflenfum en: )interni fimul omnes
etiam , cum quatuor re&is , eflîciunt bis rot ruâtes.
que: fun: latera figurae. Ergo externî. anguli qua-
tuor.re&is «quantum Q. E. D. a o

Hinc omnes cuiuscumque fpecieî zeêtilinm
figume aequales bubon: externorum angulorum
fumons.

PROP. XXXIII. THEOR.

[B Quo "au AC,BD,V "arquait: 69’. parallzla:

D C AB,CD admdam ar-te: amiungum, (afin mamfimt agada: pa-

raflelae. ’ f I a  Iungatur enim BC: ô: quia ” ang. ABC r.
BCD, ô: per hyp. AB .1: CD. à: latus BC
commune: cri: A AC:BD 8c ang. ACB z

. C B D9 ideoque K feâae AC a: BD parallelaagî

erunt. Q. E. D.

PROP.

in



                                                                     

LIBER 1.. l :9
, PROP. XXXIV. THEOR. F.

Parallelogrammorum [fiatioram ABCD Iam mi goy
. laiera oppqfita (AB:CD, AC: BD) quam

aiguë oppqfiti ( A :D, A BD z A C D) inttr
[a aequantaf; . Cf diameter BC bifariam

fez-ai. .Quonîam AB, CD parallelae ’ funt: 5 erit "A 57?-
» ang. ABC :DCB. Rurfus 0b ’ A C, DB pan; 29’ 1’

ralleias, eritï ang. DBC:BCA. Et lams BC
efi commune. Quai-e ° AC z BD, 5c AB:a. :6. 1.
CD, à: ang. A21). Et quia erat ang. A BC . I
z DCB, 6a 311g. DBC r: BCA: toti ang. "f- 3-31-
A BD, ACD aequantur. Denique, quum fit

V AC :BD, à: BC latus commune, 8: ang. BCA
:- DBC: toua C Au. ACB, CBD aequanturq. 4. x.

Q. E. D. ., ’ I i -
’ Scâolt’am:

0mn: quadrilmaam A111) C habens lama oppo-
jita Iaequalia , a]! parallelogrammam.
Nm ver 8- 1- ang.»A30:ch. Ergo a AB,... a7. ..

I ’ (3D parailelae (ont. Endem ratione ang. BCA z i
DBC. Quare AC, BD eçiam parallelae funt. Ergo
ABDC cf: parallelogmmmum. Q. E. D.

. M B Hinc expeditius pei-
t. , o e IF datum punâumCda.
i ’i .tae même AB duce- .* Ë " V D ,tur parallela CD. Suis

fine-in A13 quoduis ’1’)qu E. Centris E 8: C i;
Ï.intieruallo quouis duc aequnles circulas F, D. u
. I ennoyai-o F fpnio EC duc”circulum FD, qui
n i ’orem CD feeet in D. Erit duëta CD patafiola.
Nom; vé modOIdemonfii-atum eh , E CDF eft Pgr.

x au. 0 Po

f
a

j

’ tu";



                                                                     

c. 34; L

8.993W.A»»i- ÜË’ r5

*. 34. Ïa

a. 3;. l.

a. 35. I.

p.1. a.

30 EVCLIDIS. ÉLÉMENT.

PROP. XXXV. THEOR.
D E F Parallelogramma ABCD
n 8’EBCF, flip" and"):
G bafi B C, (’9’ in ünlem pa-

B C 0 fallait: AF,BC confinant,
inter f: fiant aequalia. .

Nam quia ABCD, EBCF Pgra funt: cil ”
AD :13 C :EF. Adde communem D E, ô:
etitî AE:DF. Sedôt’ AB:DC, ôz ang.
A z " CDF. ErgoiA ABE z 4’ A DCF...
Auferatur commune D G E: erit 76» trapezium

’ADGB: EGCF. Adde commune BGC:
erit T Pgr. ABCD z EBCF. E. D.

’ Reliquorum cafuum, fi E in D, vel inter D 8c v
l Acadit, non diflimilis, fed fimplicior 8c facilioc

efi demonftratio.

PROP. XXXVI. THEORc 5
l . Parallclagram-A D E H ma ABCD , .Eo F CH fitper ac-

qualibu: bafiôu:
B C, F G Ü in

C F G inde»: paralleli:
AH, BG conflituta, inter fi fimt aeqaalia.

lungnntur enim BE,.CH. Et quia pet hyp.
BC:FG:4’EH; BC ôz EH funt aequales.
Sun; veto à: parallelae ( hyp. ). Ergo " BE
à: CH quoque funt aequales ac parallelae.
Quare EBCH efi Pgr. &aequale * Pgro ABCD; a
Sec! efi etiam I" Pgr. EBCH 1: Pgro EFGH.
Ergo F Pgr. ABCD z EFGH. E. D. ’

PROP.



                                                                     

L I B 13’: R I. . 31
PROP. XXXVII. THEOR. ,

E ’ A D F Triangula ABC,
. DBC laper eadem

. Æafi BC if in ii:dem
B C Paralleli: AD, B Cconjlituta , fimt inter fi aegualia.

.P.roducamr Y AD in E, F, &,ducamr 3 BEv- I. port.
parallela & CF para". BD. Erit ’ Prg.::
BCAE: DBCF. Sed-A ABC ê: r Rgr.g. 34.1.
BCAE, item ADBC z à Pgr. DBCF. Ergo
AABC":DBC. Q.E.D. Max.

PROP. XXXVIII. THEOR.
AH G H D Triangula ABC,DEF

flip" bafibu: aequali-I
bu: BC, EF, Cf in if:-

’ ., F dem parallcli:BF, AD
confiîtuta, finit inter fa aequalia.

Ducatur 3 CG ipfi B A, 56 EH îpfi DF p.1- 9. in x.
.raileia. Pgra ergo funrA B’C G’iôz DFEH, à:
’ aequalîa. Sèd A A8 C * efl: à Pgri ABC G, h 36. In

a: A DEF efi gaga DFEH. Ergo A miso; 73?;
z ADEF. E. D. v

* Scboliam.

sa bàfis BCSEF: liquetABAC mA EDF.
EtfibafisBC(EF: eritABACO(AEDF.

’BRon



                                                                     

73s:
"31°.":399*3?
ensoF

ç. 3:. 1.

c. 37. x.
r. hyp.

i I. ax.
Un 9. 3x.

32 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. XXXIX. THEOR.
A W D Triangala ABC,DBC,

» 4 aeqaalia , japh- cade»:
CB ’A baji BC 69’ ad canin):

par": conflituta , flint in iirdem parallali: AD, .

B C. -Si enim AD, BC non font pamlleiue: du-
catur par A ipfi BC parallela P AE, a: ducatur

AEC. Quare A BEC :v A A8025 A DBC.
Ergo ° triangula BEC, DBC aequalia futur.
Q. E. Aï. Similiter oflendemus, neque vllam’
alium parallelam .efl’e praeter reéiam AD.
Ergo AD efl: ipfi BC parallela. E. D.

PROP. XL. THEOR.
Irian ula ABC, DCE

A D aeqaaliazg up" aajîâu: BC,I
CEf aequalibuI, 59’ ad ear- A
dem parte: conflituta, fiant in

: C E ii:dem parallali: AD, BE.
Sin minusè ducatur e pet A ipfi BE paral:

lela AF, ô: iungatur F E. Ergo A F CE 2’
A ABC. Ergo ô: A FCE 2 4’ A DCB.

QEAK . .PROP. XLI. THEOR.
i D i Si parallelogrammum

A EABCD, 65’ triangulum
BEC eandem babeant

B A p àafin BC, [buque in ü:-
dnn paralldi: AE, BC: parallelogrammum
A B C D ipfim trianguli E B C daplam erit.

f Purs, in «dans refit pofitis.
Duoarur
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LIBER’ I. 3;
Ducatufenîm AC: sa cric”? A ABC z A4»- 37- L4

EBC. Scd Pgr. ABCD efi: 76 duplum Aï: 6.
ABC. Ergo Pgr. ABCD efll’l’ duplum A 3x.

EBC. Q. E. D. .
PROP. XLII. mon. -

Data triangule A B C aequaleparallelogram-
’ mu»: conflituer: in data angulo "émince D. 

A - SecetubBC bifa-riam " in E, à: fiat w la. n
* ang. CEP z D. m 23, L

î E C Ducatur A G fifi: 3l. I.
ipfi BCA: CG ipfi EF parallela. Erit F ECG

Pgr. aequale A"ABC.  Nam dufla AE, erit V A ABE :A AEC," 38, L
 4 Ergo A ABC 3 z 2A AEC :’ Pgr. FECGJÜz. ax.

Ergo ëPrg. FECG z: A ABC. v Q. E. D. b 4L h
. a. ni. ax.

PROP. XLIII. THEOR.
. B. F c In 012311 paralldogflnémo

ABC rom Imam: F,
E H D K sont»: quae cira

» . diamnmm A C fiant, pa-
. G ’ rallclagrammorum E G ,

FH , inter fi [uni dagualia.
Nam 5’ A.ABC :A ACD. Et quia etîam a. 34. 1.

EG ô: PH funt Pgra, quorum dîamet’ri fun:
,AK, KC:Verit fimiliter A AEK 2A AKG,
61 A FKC :A KCH. Quare 9 A AEK 4-9. a. 1x.
FKC z A AKG 4- KCPL Ergo   reliquum I4 3. m
Pgr. 8K z reliquo K D. E. D. -  

»   P R 0 P.



                                                                     

34. EVCLIDIS ELEMENT.’
PROP.XLNLPROBL:,

F E 15’

H B FI :Addatam raflant Iineum AB data triangule)
C lingual: parallclogrammzmz applimre in data
angulo rec’îiliiwoD.  

n. 4g, y. Fiat x triangqu C z Pgr. A EFG in angu-
lo GAE, dam D aeqtiali, à; pouatur AE in
direâunx ipfi A B, à: producatur F G ad H, ô:
pet B ipfi FEIvel GA ducatun parnllela BH,
,6: iungatur H A. Et quia ang. EFH -I-- FHB  ,

A. ,9. L z A a mais, ideoque ang. EFH -I- FHA ç
p. n. a. 2reétis: rada H A produâa occurret "produ-

âae FE in K. Per K agatur ipfi FH vlel EB a
parallela, quae reâis GA, HB produâis oc-
,currat in L 6c M. Dico, AM elfe Pgr. defi-
deratum.

v. 43.1. Nam ’ Pgr’ AM: AF à z A0 C.’ Et
à. confit. mg. LAB z G AE :1 g D. Ergo ad datam

reâam AB in dato angulo D applicatum efl:
Pgr. AM triangulo C aequale. Q. E. F. l

PROPVXLV.PROBL:
Dato’rec’ïilineo :ABCD aequale parallelagmm-  

mum’confiiænv in data qngulo reflilineo E.

r Datum
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« NA .  
A D F I KDatum mâîlineumîr’efolue in triangula BA

D, BCD, 6: fac ’Pgr. FH : A BAI), in vto. 4a. r.
’"ang. F: E. Deinde ad HIfac ’r Pgr. HK::.-.r. 44» c.

A BCD, v: dato angulo E aequalis fit HIK.
Quia ang..F :: E :- HIK: erit ang. F -F ’ 

PIB: e HIK-æ-FIH. Sed F-i-FII-szz’ i. un.
a feaîs. Ergo ’ sa ayng. HIK 4- FIH z 2,; 3;;
mais, ôz 1K efl in direâum V ipfi F I. Ergo v- 14. I. F
ang. HIK :” alterne GHI, 6: adeo ang. HIK
--i-IHL :9 GHI-I- IHL. Quare quum fint.
ang. HIK 4-- IHL- z * 1 re&is , emnt ô: GHI
4- IHL :F 2 mais, 5: erit ’-HL ipfi CH in 4P. confit.
direflum. Hinc, 0b GH, FK parallelas 9, et- a 4m!
îam GL, FK parallelae funt; nec non CF, LK F
eidem 0 HI parallelae, ipfaex film parallelaèj. 3°. Io
Ergq F GLK cit Pgr; sa? quia FH:A ABD,
ôz HK :A BCD, tOtum Pgr. FGLK 2C
(0:1 reâilineo AB CD. E. F. I

* Scbolium. "
c111?757m,

Hînc facile inuenîtur exceflbs BE, quo reâîlîn F

fieum aliquod A fuperat reflilineum minus B: nid
mîmm fi ad quamuis réflam CD appliccntur Pgr.

DE: A, 8: DE t: D.

-’ Ca PRO?



                                                                     

36 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. XLVI. PROBL.
’ A data "(En lima AB qua-

drain»: dejèriberê.
C

D E Ducatur ex A in AB per-
pendicularis 4’ AC , lin qua

, capiatur " AD: AB. .-Per
A BDipfiAB,&perBipfiAC

a". 3., 1. I.ducantu,r * parallelae D E, BE. Erit BD qua-
F dramm , a data reâa ABldefcriptum.

p. 34; x. Efl enim BD paralleiogrammum. Ideo ê: P

r1.-3?tr.-

AB:DE,& AD :EB. Scd AD:AB. A
’fi 1- a- Ergo 1 fingula later-a AD, A B,B E, DE inter

Dfe aequalia faut. Quare BD efÏ quadrilate-
3 mm aequilaterum. En quoniam BD efl Pgr.

3- [d’- 39- 1. habens vnum l’eâum angulum,A: 3 anguli re-

liqui D E, B etiam reâi emnt. Ergo BD
’ tu 3-9- «in cfl’ quadratum. E. F.

4* Scholium.
Eodem mode facile defcribes reâangnlum,

quad fub .daris duabus mais contineatur.

PROP. XLkVII. THEOR.
I G H In refinnguli:triqngulir A B C I.

F » ’ v quadratum BC
1 KED, quad a la-

. . ’ .. tare BC ràêîum F
à angulum A fifi;

I tendent: defiriv
bitur, daguait. a]!

, -quadrati: BG,’ D   C H, quae a la?D - L - E uribmAB,.AC
rcffum

fin
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reëîdm angulum conprEbendentiôw, de cri-

hmtur. L - Ü A
.Per A ipfi BD’vel C E dùcatur 5 parallelaê- 31- l-

AL , &2iungantur A D, F C. ’ Quoniam ergo
vterque ang. BAC, BAG reâus efh ACôz
AG cran: * in direâum. Eadem ratibne 50”14" L
BA , AH funt. in direâum. Iam ang. D BÇ I I
z 9 FBA; ideoque ang. DBA: FBC, air:
DB :F BC, ac BA z. FB: ergo A A ABDQ, 2.9, Jet:
z FBC.. Sed Pgr. BL, quod cum A ABDb- 4- I-
efl in eadeni bafi BD 451 in iisdem parallelis
BD, AL, efl duplum’F Ai ABD; à: quadra-4* 4” ’-
tum 8G, quod cum A FBC eft in ehdem bafi’
FB &z in iîsdcm parallelis FB, GC, cit I" du-
plum A FBC. Ergo ’ Pgr. BL: BG. Simi-W 5’ a
liter duéïis AE, BK oflenderur Pgr. CL z ,
CH. Totum ergo 5’ quadratum BCED :ë- 2- 1!-
quadratis BG 4- CH. Q. E. D. ’ y -

’* Scboligm.

Hoc nobilîflîmum 8: vrilîflîmum qheorema ab r

inventai-e Pytbagora Pythagoricum dici menait.
Eiuxbeneficîo quadratorum addirîo 8c fubtràâîo
perficîtur , quo fpeflànt duo fequentin pqoblemata.’

c 3 Pruneau!



                                                                     

38 EVCLIDIS ELEMENTA.
’ Profitant I.

Dm): ’qunæunqu

quadratis vnum .
omnibus acquit
multitude.

Dentur quadra-
;a trin: quorum r
latepa fin: AB,
BC, CE. kFacll

C angÇreEtum FB Z
infinita haben.
temhlatera, in eau

Un na H A’ C
A B’n’x que transfer 3A8c BC, .84 îunge

v. 47.!. A AC: erîtnACq:ABq-l- BCq. Tçm AC transfer ex B in x,
8k CE tertium lama datum transfer ex B in E, &
iungeEX: erîtnEXq z EBq(velCEq).çq

9.3. un àXq (lyelACq); y’CEq-i- BCq 4411331.,

c l

B

CE

I

habitua Il.
A . Dam dauba: redû fun.

qualifia: AB , BC, exhibera
qqqdmtum, quo quadrant»:
"mari: AB excedit qua-

B C dmtum rainurât B C. B
Centra B interuallo BA defcribe circu-lum. Ex

C erige perpendicularem CE occurrentem peti-
I pheriae î!) E. Ducatur BE. Erin BEq ( val Bflq)

0.47.]. :cBC -l-CE . -. ’"-..aux. CEq. 6.15.17, q Ergè’BAq ch*

PROP.



                                                                     

«vu:

u

miam 1p ’39-
-’ PROP. XLVIIL THEOR.

Si quadratum. quad drfiriôitur abîma; BC ,
latent»: trianguli A BC , aequale fit quadratir, ’
quae a reliquù trianguli [attribut A B, A C de-
fcribuntur: 471514114; B A C a "ligua duabns

. trianguh lateriæîm CAB, AC comprchcnfiu r:-

5215W.
QF

D .1 Ducatur enim " ad AC ’L u. 15
perpendicularis AD, ôz fiat
AD z AB , ô: iungatur
D C. A

C B Quonîam ergo DA z
AB: erit à: DAq: ABq, ideoquaDAq .
-l- Aquç’ABq-î-ACq. SedDAq-f-O- 2: u»-
AquxDCq,&ABq-æ-ACq-:;*1’CBq.x.g7-:-
ErgoDCq :CBq,îdeoqueD c201 [and 7P.
quoniam AD : AB, à: lamas AC commune;
erit 0 ang. BAC z CAD. Rcâus autem e11: a. a. 1.
* CA D. Quare à: ang. BAC mans 61h12.» 1°. Clef- v

E. D. * . 4 ’ ,
* Schumann

Sumtùm efi in demonfh-azione, ex. en quad
DA :- AB fequi DquABq, 8c ex en quad
DCq z C113 fequî D C z C B. HooIvero mani«
feflum fie: en fequenti theoremate.

C q ’ Banni».



                                                                     

4o EVCLID. ELEM. un. I.
B Thermal.

E ,FH’ GOIPop

AS B C D I K L TM’Linearum nacrant caladium AB, CD «gaulis
fin» quadrata AF, CG. Et quadratomm aequ-
lium N K , P M aequalia finit laura I K; LM.

Pro r. Hyp. Duc diametros EB, H D. Ligue:
plu-I. &A F :flduploA EAsz’szH,CD:I3
V’â’ë. CG. Ergo AF: CG. Q. E. D.

Pro a. Hyp. Si fieti porefle, fit LMDIK: fac
à :6- 5: LTle, fitque 8La: :LTq. Ergo L-s:l

l. . . -
e 4h,? nxzuêLQ. g. E. A1. ErgoLM-JK.

a. 9. ax.

* 5.15.1.

Ecdem mode quaelibet reêhngula inter fa sa.
quilatera aequalia ofiendentur.



                                                                     

. Væ(*)éï3 A 4:
E V CAL I D I S

’ELEMENVTORVM

A LIBER Il.*4**l****tv**t*ëù**ütC
DEFINITIONES.

’ C 1. Omne paraHeIagram-
’ ’ " mu»: reflungulum A B C D

tontincri dicitur fifi dua-
fX A D bu: wifi: linaifA B, A’D

quae reâum angulum A comprehendunt.  I

- F E K z. Omnis parafielogram-
a, mi FHIK vnumquodque

G A n e0rum,quae circa HKIdi-
a. h ametrum ipfius font, a-

1 rallelogmmmorum ER’I,
GA cum duobus complementis FB, BI Gua-
mon vocatur. (Hoc cit, figura FHIMBEF vo-
catur gnomon, item figura F K I ABC F. )

Breuîtatis gratia bas duas nous inIBoc libro
adhibemus.

Rgl. nota: parallelogrammum re&angulum, ve.
luti Kg; BAD; lege reflangulum BAD.

X indien etiam reamgulum, contentum fab-
duabns métis, inter quas hac: nota feripta’

en. E. ganA X AD indien Mangulum
(ab refit; BA 8: AD contentum.

C5 - PRO-



                                                                     

4. , EVCLIDIS ELEMENT.
PROPOSIDTIOII. THEOR.

I 13 D h C Sifmt dune "à?" 1:3
une A, B C, du" 41mm

G ipfirum B C fiâa fieri:
’ A l K in quotcunquepartet BD,
v h 7.-": DE, E C: raflangçlum
filb dauba: redît] A, BC contentant acqualc a]!
ü: reflungulir A X B D, -l- A X DE, 4-A
X EC, quae [24è rafla [inca non fiât; A 69’
fmguli: alteriu: BC fi’gmenti: antimite". .

A Ducatur enim * a punâo B ipfi BC perpen-
3 dïcularis BF, atque B fiat B G : A , ô: pet G,
3L L ipfi BC parallela fit’Y GH, pet punéÏa veto D,

E, C ipfi B G parallelae fint DK, ELKCH- Er-
3. (dl- 29.1-go 5 Rgl. BH:Rgl.- BK-i-DL-nI-EH. Set!
.. conflr. quia a BG:A,erithl.BH: (Ax-BC, a:

v a. I- defi 2-Rgl. BKezA x BD. Et quia ” DK :EL
Ü. 34- le ;: BG:A’, erit. Rgl. DL z A X DE, 8:

Rgl. EH: A X EC. Quare AX BC a
AXBDH-AXDE, «FAXEC. E. D.

I * Scbolinm.
Hinc fi funin: duce reflue Y , Z , fitmtarque

amba: in quotcunque partes; raflangulam filb taris
agada a]? raflanguli: [1411 partibus. e t

Nam fint reâae Z partes A ,vB, C, à: reflae

YpartesD,E. Quia DXZzDXA-fl-
DXB,-i-DXC;&E X Z z E X A, 4-E
XB.-i-EXC;&Y)(Z:DXZ,-l-EXZ:’
erits’ YX Z:DXA,-i- DXB,-4-D)(C,
-!-; EXA,-I-EXB,-i- EX C. D.

t ï PROE

Il. I.
l.

U:
p.

7.

à. a. ax.



                                                                     

’IJIBËR’ Il. . 43 a

PROP. Il. THEOR.
r B Si rafla lima AB 13mm-

vmmque inC .- "flagada
’ ’ 1546 tata A83 vtraquefi-

gmento AC, C B, contan-
’ a t tu aequamur quadra": to.
E Il; ’DtiwAB. g,

Defcribatut ex AB quadratum ’ ABDE,:.Ë:.. É
ê: pet C ducatur * alterutri AE , BD parallelav L
CF. Eft igitur AD r: Rgl. AF 4- CD,:
AEXAC, vi-v BD X CB :AB X AC, 4-4. 29.519flr
ABXCB,quiaÀAE:BD:AB. Ergo ï

1 Rgl. AB X AC, -i- ABXCB r; quadrato
totîus AD. Q. E. D.

PROP. III. THEOR.
A C B Si raïa [inca AB 13::th

vtcun hue in. C: regagn-
lum 146 totaïAB Ü vna
fagmento BC contention i

F D . aequatur raflangula fifi
L figmrnrit AC, CB un. I

tenta, (’9’ praadz’c’li fignzcitti CB quadrato.

Defcribarur P ex CB quadratum BCDE,u. 46. 1.
a; producatur ED in F ô: pet A altemtri C D,
BE. ducamr parallela AF. Ergo Kg]. AE : I ,
Kg]. AD 4- quadrato CE. Et quia ’ BE :v-19c def-ïl.
CB,*eIÏ Rgl. AE z AB X BC; iteîn quia
c1) z BC, efl Rgl: AD z ACX en.
Quare AB XBC :AC X CB, * CBq.
Q. E. D.

A . PROP.



                                                                     

g. 46. x.

a, 29. l.
æ. 29. clef.

5. I.
l. ax.
6. j.

. 34. l.
tflfi?

I.

44. ’ EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. 1V. THEOR.’
Si "a. lima AB ecc-

A C B tur vitunqu: in C :1un4-
H K dratum tatin: AB daguai
. G tur quadratir figmmto-

. mm AC, CB, 59’ raflan-

D F . E gala bi: contenta filb fi-
.gmentir A C, CB.

Defcribatur 5 ex AB quadratum ADEB,
iungatur BD, ô: pet C alterutri AD, BE du- ’
catur parallela CGF , per G veto alterutri
AB, DE parallela HK. Erit ergo à ang. BGC i
z ADB. Set] quia a" AD: AB: ang. f.
ABD :ADB; quare ang. BGC: ’ CBG,.
à: ideo CB z: 7 CG. Efiivero ° CB : GK, 7
a; CG z BK. Ergo CGKB eft aequilaterum. -’

Q. [en ,9.,.Sed cf] quoque 9 reâangulum, 0b ang’ulum

4,. 32. l. p

. uns. l.

a. 29- Dl.

ABE T reâum. Quare CGKB efl CBq. Ea-
dem ratione HF d] HGq, id cf] ” ACq. Et
quoniam Kg]. AC: 36 Rgl.GE, ô: 0b CG :
CB, Rg]. AC: AC XCB: eritôzRg]. CE
:ACXCB. ErgoAG-i-GEz-z. AC
X CB. Ergo ABq z CI(-]-HF-]- AG
’-]-GE:CBq-]- ACq -]- z.AC X CB.

Q. E. D. ’ ’
l AIinr.Quoniam ang. BAD” t reâoz ang. ABD ’ V Î

4-- A-DB L: "4’ reâo. Scd quum fit" AB :
AD, ideoque ” ang. ABD: ADB; erit ang. L
A BD z à reâo. Et quoniam ang. BAD re-
âus cf]: ang. BCG etiam ’ reâus erît. Quare ’

in A BCG reliquus angulus BGC etiam z
x
ï



                                                                     

LIBER I. 45
’4’; reâo. Hinc le GC :CB; a: quia GCB. 32. x.
I:’V BK, ac CB.: GK, erit CK aequilate- 3’ 6’ h.
mm. Efi veto 8; reétangulum, ob ang. ABE 7’] 3* 1’

’reâum. Ergo CK efic CBq. Eadem ratione

3c. w fipra. * ’
, Coroll. 1. Ex his manifei’tum eî’t, in quadra-

tis patallelogramma, quae flint cirez diame-
trum , eflè quadrata. ,

*:Car. 2. Item ,I diauletru’m cuiusuis quadrati

,angulos eius bifecate. i*,Sc!)01..SilAC:ËAB:erit Anqz, Ac,
a. ACqflzixABq. Et contrafiAqugACq:.èrïtâSFËAB-

i. T1 f... PROP. V. THEOR.

. I C D B] Si rafla limaA il ’Ï’ ’- il V AB faneur in
j t . ’ ’ ’ P . ’ arqualia AC,
A ’ A Æ M CB,. Cf inac-

K L N OJ qualia A D ,
f ’ j ,v DB: "(gangu-. E G F Iam AD x DB-
filé . inacqualihu toril", figmenti: tomentum
ont: sur» qùadrato rafla: C D inter punéïajèa "

lêïionum aequàrur guadrnto dimidiae BC. .
u Defçribatur 3 ex CB quadratum CBF E,3. 46. l.

l àungatur BE, ô: pet D alterutri CE, BF paral- ’ ’ a
.1e]a*DFl G, ac pet H alterutri AB, EF para]-
lela KLM, pet A denique alterutri CL, B F
papallela AK ducaton Et quia * CH z H F, s. 4;. x,
eritË-CM z DE. Scd CM :n AL: quareâ’ :68;-

ÏAL.:,D F, 6:, addito communi CH, A143 ; ’ ’
’ C” ’j ’ ’ ’ gnomon]



                                                                     

46 EVCLIDIS EL’EMENT.

gnomoni NPÔ, Bi, tandem addito communi
9 ’ un LG, AH -l- LG r: CBq. Bit autem 0b DH
a; 2j :9, DE, Rg]. AH :AD x DE, a; LG eaî’r

.. 34. I. &LHq :f CDq. Ergo AD X DB-i- CDq
MW]. 43. in: CBq., E. D. A I’ n

’* Scbalîa.

l. Hocxbeoretna paullo aliter fic efettur: Re.
fiangulàin [5.5 124mm: AD (7 idâfermtia DB du.

run: "84mm AC (vel CB) 8c C D , aequatur dif-
fercntiae quadratofhm ex iffi’. * I

2. Si AB aliter diuidamr, propiu: fifille-effanât)
bififlz’anix, in E: dicoAEXEB)ADXDB. N311!

. a AEXEB-i-CquzCBq .- W14. :*ADXDB-]-c])q, C D
Erg° quum C59 C CDq: 9*--t-H---l

M’a ericÀAEXEB)ADX A E B

DE. E. D. l;. Ilinczqut-ijiDBq)AEq’-]-EBq. Nana A

par m ’ADq iDqu-Æ-zADXDnzflAqufl
AEq’FEBq-i-aAEXEB. ErgoquunlaAE
X88)zADXDBœrîtADq-i-DÎBàAEtj

4-EBq. Q.1 E. D. x
h 3. a. 4,. Ex quibus fimu] pater, cire ’13in Dm!

flAEq-EnqzaAEXEB-zADX
on. ’

V

” *-. PRDE



                                                                     

f [LIBER Il. ,47
.FROP. VI. THEOR. ’ .

C i B . ID Si rafla linga
. , AB [tatar 5i-N K P fariam in C, o”

K L y Milli refit: quae-
0 unique lima BD

A in direcTum 4d-
iiciatur: raflan-

E G] i]? gulum AD X.B DUc’ontmtm’n filé tompojim ex tata mm adie-

ç’Ïa adieëîq, vna qum guadrato dimidbtc CB,

beqùatur glairure compofitae CD ex dimidia
aurifiât: tanguant 1min: limez. , I

h. Defcribatur ex CD quadratum CDFE,
.iungatur’ ED; per B alterutri CE, DF fit paral-
lela BHG, ô: par H ipfi ALD ve] EF parallela
KLM,:& adhuc par A ipfi CL ve] DM para]-
Ie]a Ali. Itaque quia AC: CB, Rg]. AL :
s CHrzi PIF: Addito communi CM, un? 36’ L
AM :gnom. NPO. Atqui 0b DM":;’,î3. 1’ . cor.
DE eflpAM : ADXDB. Ergo AD X DB 4. 2.
: gnom. NPO. Scd 0b CB: t LH, dt” 34’ n
CBq:” LG. * Ergo ADX DE -l--CBq :
.gnom. NPO 4- LG : CDq.- E. D."

PROP.



                                                                     

c. 43.1.
1.2.3;

.43 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. VIL THEOR-
CE C A Si "a. lima AB fié:-

tur vnum a in Cr qua--
Là, CdratatatiwABêÏvnim

M

e a anti: BC nife»:-
F .tfîî’quantur fâcngulo

z AB X BC li: contenta
filé tata Ü dièze figmm-

to, vna cum ACq quadra-

] E N D to reliqui figmcnti.
’ Defcribantur enim ex AB quadratum AE ,
&in eo reliquae figurae, v: antea. Quoniam
AH :’ HE,’ erit T AF : CE, ô: AF 4- CE

: 2. AF. Sed AF-l- CE :tgnom. KLM-i-
CF: ergo gnomon KLM -I- CF: z AF. Iam

a. t. coi-0L quum." CF fit CBq, à: hinc BF :BC: erit
thi-

’ f

2 ABXIB C z zAF, ideoque gnomon KLM
4- BCq : 2 AB X BC. Ergo addito vtrin-
que GN: ACq , erit ABq -]- BCq : 2 AB
XBC-i-ACq. Q. E. D. - A

* Schaliunl.

Hînc quadratum difEerentiae duarum l’eau-nm

AB, BC, aequale .efi. quadratishvtriusque minus
duplo reâangulo fub ipfis. Nam ABq -]- BC q

e. 3. a» -- z ABXBC :QAqumn-ncn.

PROP. t V



                                                                     

LIBER Iî. ” 49
iPROP. VIIÎ. THEOR.

A C B D Si rafla limaAB jècetur 11t-

M fb T N. rauque in C :’ * G K) * raflangulumf
I v 0 quater 60mm;? y tumfilb tata AB

v V H Ü onocfigmm-
tir BC, vna cum

v quadratareliqui, E ’ L F figmmu’ AC,
aequatar quadrara campojîtae ex tous AB Cf
patdüïa figmenta BC tanguant vain: liane.

In produâa AB fiat BD : BC, &Gefcribaw
tut ex AD quadratum AEF D, à: reliquae
figurae defcribantur bis , quae in praecedente v
propoiitione. Ergo quia CB:BD, & x CBx’ 34- la

:GK,aèBD:KN: eritGK:KN. Ea- - .dem ratione PR : R0. Bine 4’ kg]. CKilv- 36- l-
: Rgl. BN, 81 Rg]. GR z Rg]. K0. SedM
Rg]. CK : w Rg]. K0. Quart: a: Kg]. BN"’ ü ’- .

v l :Rgl. CR; ideoqueiCK-i-BN-l-GR-l-
K0 : 4CK. Porro’GC 76: BK:” BD,*’° «mm
mac: BD, ideoque CG :CB. Sed a: a "1

’ GP: GK: CB. Ergo CG z: GP, 8: Rg].
, AG : 4’ Rgl. MP. Eadem ratione 0b PR

:RO efi Rg].»PL : Rg]. RF. Quum au- - ’
rem in pgr. ML fit MP:" PL: erit AG:
up; hinc AG-Æe MP a. PL -]- RF :4 AG.
Set] oflenfum cit, qulod CK-I- BN;-]- CR -]-
K0 : 4 CK. Quatre hotus gnomon STV a] æ m

D .:4



                                                                     

sa . EVCLIDIS ELEMENT.
’:4AK. Sedob’BK:BD:’BCePcAK

:ABXBC. A Ergo gnomon STV :4.
ABXBC. DeniqüequiaIPzzAC,Ie&
1H vel’IquACq. Quareptotum qua-

.dçatumAF,idefi:(AB-i-BC)q:4.ABX

.BC- I-ACq. -   À
’ PROP. 1X. THEOR.

Si rafla lima ABfê-

I E cetur in risquait); A C,
F c3 59’ inaequrzlia A1),

D B .- quadram inne-
qualium figmentorum

A CD B ADq-FDBqfimt
darda quadratarum a d’imia’ia, Cf a rafla in-
ter punèfa fafiionum, 2 AC q -I- 2 CDq.

7. n. r. h Ex C ducatur 7 in A B perpendicularis, in
. a. 3X1. qua fiats CE z AC. Iungantur AB, EB, ô:
5 31- 1. pet D ipfi CE   parallela DF , ô: par F ipfi

AB paraliela F G agantur, iungaturque AF.
g. 5. 1. Itaque quia ËEAC : AEC, 8:, 0b ang. ACE

reâum, EAC -Æ- AEC z ” reâo: vterque .
.àng. EAC, AEC z à reâ. Eadem ratione
vcerque ang. EBC, BEC : à refit Ergo to-
tus ang. AEB reâus efi. Et quia ang. GEF I

’1’ 3; î°h°l.: à reâi, EGF veto 3 :ECB :.: reéîo: re-

’ 9,3192. L liquus EFG etiam   z à reâi. Hinc ang.
z. 32. I- GEF z EFG, &* CF z EG. Endem ratio--
. ne DE: DE. Et quoniam AC: CE, ideo-
*-5-1  queÀACq::CEq: eritACq4-Cquz,
A 14611.48. I-AÇq. tilt. veto ACq -l- CEq :P ABq. Et?

- . A . go ABq



                                                                     

LIBER Il. e si
go ABq t 2 ACq. Eadem ratione efl EF q
z F 2. GFq z 2. CBq. QuareiAEq 4- EFq ,5 47- L .
id,efl: A AFq :2. ACq --l- 2 CDq.  SedAFq
r: F ADq -I-- DFq z: ADq -l- DBfi. Er-V’ 2’ w
lgîo ADq 4- DBq z" z ACq 4-2 CDq. Q.

. D. . ’ ’
* Scboh’um.

Alîter efl’ertur fic: Aggregatam quadratamm ex
flamme AD Ù dijfiflæia DB Juan")! redan":
AC , CD .aequatar duplo quadratornnl ex ipfi:

AC , CD. D * D ’
PROP. x. Timon.

E---------F Si rec’fa lima AB I
ficetur &z’fizriam in

C, 69’ illiv refît;

B D quaecunque lima
A BD in direéîumadiieiatur : qua-

dratum compofitee A D ex tata FI adiefla , if
quadratumedieéîae B D jimuljùmta fimt dupla
(’9’ quadrati ex dimidia A C, Cf quadrati rom-
Pojîtae C D ex dimidia Cf adieéîa, tanguam 1mi-

u; hume.

Ducatur enim 5 ex C ipfi AD, perpendicu- 5- "- b
laris CE, ô: fiat alterutri AC, C B aequalîsfi "l.
iunganturque AE, EB , à: pet E quidem ° du- m 9’
catur ipfi AD parallèla EF, pet D vert) ipfi -
CE parallela DE Et quoniamanguli FEC
--l-EFD:*zre&is: ang.FEB-i-EFDe e

  . I .   D z 2. 3:61.
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5; EVCLIDIS ELEMENT.
E F 2 reéhideoque re-

- fine E B, F D pro-
duâae .conueni-

D en: e ad partes
BD. Producan-

G un? à: conuéniant
in G, a; iùngarurvAhG.

Ita’que quia EAC a" CBA, êt, 0b 311g. A
ACE reétumyEAC u!- CBA 2* reâo,
erit vterque ang. BAC, CEA 2è reài.
’Eadem racione vrerque mg. CES. E BC: à

a reâi. Ergo " AEB: reâo. Quia 9’ DBG
:EBC, ô; hinc DBG :èreâi, BDC ve-

e roi-z” ECB z reâo: erit ’ ang. BGD
MJ :àreâi: DBG, ideoquevcszD.
4,. 34. l. Et quum ergo BCD z à reâi, ac ang. EFG

24’ E CI) z: reûo: erit quoque ” ang.FEG
a fth.48.l;: èreâi :- EGF, ô: hinc 75 EF r. FG.
a: 41., Porto quia, 0b AC: CE, efiAqu"

34

CEq, à: ACq-«i-Cquz ACqïeriH ABq
F 58:: 2 ACq. Simili rarione EGq :- 2 EFq z

.fchÀis. 1.5 2 CDq. Quare ° AGq ( z ü AEq-l- EGq)’

:2ACq-f-zCDq. Sed AGq:*ADq
4- DGq z ADq-FBqu Ergo ADq
vè-BquzACq-l-2CDQ. Q. E; D.

PROP.



                                                                     

LIBER IL, 53’
mon XI. mon;

’ F Datant "(Siam linmm A8
H in; feutre, ut reâangulum I

fié un AB 69’ ahervfi»

gmento aeqqnur quadrata

B G Areliqui figmenti. .
v ex Defcribatur v ex A87- 4a r.

Equadratum A BD C , face-
, turque 3 AC bifariam in E, 3’ l” 1’
t D . K - ducatur EB, 8: in produâa
k CBA fiat EF:*EB, ac (je-W L
fcribatur ex AF quadratum A F H G, ô: pro-
ducatur HG ad K. Dico A B ita feétam ciré
in G, v: fit AB X BG z AGq.

. Nam ê CF xFA-i-AEq :Equflê-filzv ,
un. SedanzâABqa-i-AEq. Ergogfflfifz”
CFX FA -l- AEq z ABq 4- AEq, A6:
hinc A CFXFA: ABq. Iam quia "AFZÏ t.
:Fiq,çritCFxFA.-.Rgl.1rm Bit vero 9’ ”
AquAD ( pet confit.) Ergo Rgl. FK
z: AD. Hinc ablato communi GC, erit
FG:GD. SedFG efiAGq, &obBD
z: ’ABefl CD,:AB XBG. ’Ergo AB

XBGzAGq. Q. E. D. .i

V O

Dé 1 k l PROF



                                                                     

A;

A. 4. a.

Il. 2. àX.

v. 47. l.

54. EVCLIDIS ELEMEN T.
PROP. XII. THEOR.

In trianguli: amklyganiir
A B C quadratum lateri:
BC, I fibtendenti: anguhem
aibtufizm A , mail" qfl quam
quadrant laterum AC , AB,

C . A D angulum abtujùm A com-
Prehendentium, reflangula bi: remania [126 vna

’ latemm C A, cirea angulum obtujùm , in quad
Produéîum perpendicularir BD redit, Cf reéîa

l AD extra intercepta a perpendiculari BD ad
-angulum obtujkm. ( Hoc cit: BCq :: C A q
-I-ABq--i-2CAXAD.)

Nam ACDq:CAq-i-ADq-l-2CA
XAD, ideoqueP CDq’-l- DquCAq’i-
ADq-i-’-DBq-i-zCA,XAD. SedCDq
4- DBq V z: CBq, a: ADq -l- DBq z ABq.
Ergo CBq: CAq-i-ABq-i-zCAXAD.

Q. E. D. , D’PROP. XIII. THEOR.

B k In triangulir ongganii: ABC
quadratum Idü’fif BC, filèten-

denti: angulum acutum A,
. mima efi quam quelle-«tala-

A C D Aterum AC, AB comprebendenr
tium angulum aeutum, raflangula bi: contenta i
fia vna laterum cire-a angulum acutum CA, in
quad perpendiculari: B D nuât, Cf rafla A D ’
d’un: intereepta a Perpendieulari alangulum

a acutum
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natrum. (Hoc eût BCg-i-zCAXAD: .

CAq-i-ABq.) ,
NamËCAq -l-ADq:zCAX AD-i-Ec 7- 2-

CDq;Ïhinc° CAq-i-ADq 7k 13qu 220- 2- m
CAXAD-I-CDq-i-BDq. IamI’ABq’FW’L
:ADq-i-BDq, &BquCDq-l-BDq.

- Ergo CAq-I-AquBCq-l-z CAX AD.

Q. E..D. . I
* 82h01. Hinc demonflïratur, in amni’Pamle-

Iagramma ABIDC-qundrizmae diammi: A D, 8C
exequalia MIE quadrati: Iaterum fimul finntù. Narn

duBcis perpendicularibus AB, BF, efi ADq z i
:DCq-i-CAIq-I-z DCXCE,& BCq-F2 DCe- 11. 3’

A B XDFz’CDqI-i-BDq.
Eft autem CDq:’ ABq". 13- 3-
8: 0b ang. AEC :2" BFD’r. 34. l.

ac ACEZÇBDF, ac ACV- "3- defi’:
E C F D2731), en cazxnizofigî’?

ergo BCq -i-: DC X CEZABq-i-BDg. Qua-x, 16. L
ra 4’ ADq 4-ncq-i-zncx CE : ABq-F4,. 2. m
Bîq-ieiDCqîi-GAqel-IDCXÇE, &ër’go .
" ADq "F BCq z ABq ’4- BDq 4-’DCq 4413.".
CAq. Q. E. D. .

D 4 PROP..



                                                                     

’ sa , ’EVCLID. ELEM. man.
’ a . - PROP.XIV.APROBL.

.B H Ï.
1?

DC

Data reflilînea laquelle quadrant»: con,

flirtent. ’
a. 4;. y,’ Conflituarur reâilineo A aequaIe ’ pgr.

a reâangulum BD. Si igitur BE : BD: erit
B. 2946?. BD quadratum le defideratum. , Sin minus:

& 34’ ” erit alterutrum Iatus BE D ED, a: tune pro-
. ducatur BE, donec EF : 7 ED, à: bifeéta 3

BF in H defcribatur circulus interualloI-IB
vcl H F, 8c producatur DE in G. Dico fore ’
EGq :: A. 1

i 7- .351.
à, Io. 1,

,, 5, l Nam iungatur HG: à: efl A BEX EF 4-
4- Bief. 8c HEq : Hquë HGq. Scd 0b ang. HEG”
m fflËcgs;;’ie&um, efl: 9 HGq z E qu -l-HEq. Qua-
9. 47, ,1 Ire EGq -i-HEq:’BEXEF-17HEq,
1-1- a arque EGq :’° BEX EF. Efl autem 0b A
’e 3e". tEF :ED, BEX EF-JzngLBD :ÀA.A. confit.

Ergo EGq :iA. Q. E. D.

EV-
Q
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ELEMENTORVM
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’*w****x-*.***ù***ù*’le*tfi
l

DEFINITIONES.

1. Acqualer circuli flint, quorumldiametri
fun: aequnles, vel quorum quae ex centris

, funt aequales.

A V B 2. ReEfa lima AB. cireu-
Ium C contingere dicirur,
quae contîngens circulum
( in D) 6c produâa ipfum

non fecat. A .
3. Cireuli C, 6: E, tantin-

gere dicuntur, qui con-
tingentes fe mutuo (in F)
fe non ’fecant. i

4. In circulo aequaliter
dijlare a vcemra G reflue
lineae HI, KL dicuntur,
quando a centre ad ipfas
perpendiculares GM, GN
duâae funt aequales.

5. Magie autem dafiare a centra G dicitur
ca O P, in quam maior perpendicularis G Q

cadit. ’ i

D5, 6. Se-



                                                                     

53’ EVCLIDIS ELEMENT.

A 6. Segmentum circuli efi
figura ACBA, quae fub re-
âa linea A C ôz circuli cir-
cumferentia ABC compre-

henditur: ir 7. Angulu: figmenti efl
ACD, qui reé’ta linea AC à:

circuli cucumferentia -CD comprehenditur.

8. zingulzu in figmentn ACBA efi, quando
in circumferentia ABC fegmenti fumitur ali-
quod pmicîum B, arque ab ipfo ad termines
A, C, lineae eius A C , quae bafis efi fegmenti,
reâae lineae B A, BC ducuntur, angulus ABC
a (mais lineis B A , B C comprehenfus. i

9. Quando autem comprehendentes angu-
lum A BCfeâae lineae BA, BC intercipiunt
circumferentiam A D C: illi circumferentiae
ADC injîjterebangulu: ABC dicitur.

. to. Scéïor circuli cil, quando
G anguius EGF ad centruim G

confiiterit, figura GEFG conten-
, [a reâis lineis GE, GF angulum

E . . comprehendentibus, ô: çircum-
ferentia EF ab ipfis intercepta. »

l u. Similizz, circulorum figmenta funt, quae
angulos capiunt aequaies: vel in quibus an;
guli funt inter fe aequales. a

PROP.
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PROPOSITIO I. PROBL.

Dati circuli ACB centrum inuenire.
Ducatur in ipfo re&a

AB vtcunque, quae biface- l
tut ’ in D. A- puné’to D... u, L
ipfi AB ad reâos le duéia p.11. I.
DC producafur in E, 5: bi-

Afecetur CE in F.. Dico,
punâum F centrum cire
circuli ABC..

Si negasg centrum efio G extra reûam
CE. ( Nam in ea praeter F nullumïieiTe’V’W dei ’-

potefi .) Ducantur GA , GD, G8. Ergo ’
GA z 7GB, 6: AD : 8 DB; latus vero3- œuf".
GD commune: hinc i ang. GDA : GDBÀ gazen-
Efi ergo ê ang. GDA reéius, ideoque ” an-q. 1o. ax.
gulo GDA aequalis. E. Aï. 9’ 9’ il?

Corail. Ex hoc perfpicuum en, fi in cireuIa "En
lima C D reéiam AB blfariam (7’ ad angula: néfas-
feeat, circuli termina eflè in femme C D.

PROP. Il. THEOR.
l Si in cireumferentia eir- i

:uIi A B C duo mendiée: pun-
éîa A , B fumantur: qùae

1 caniungit refît: lima AB .
v fin-31mm circulant redit.

Si enim non: cadet extra,
E vt A’E B. Sumatur ’ circulit- I- 3-

centrum D, 5: ducantur mél-ac DA, DE.

, . v ’ DFE.



                                                                     

6o. EVCLIDIS ELEMENT.
DF E. Quoniam ergo DA

u. 15. def. 1.. i : * DE: erit ang. DAE.:.
K L 5’ 1’ A DBE. Et quum trianguli

’ A .ADE latus AE produâum
in 16. 1. Q . ,D? B11: in B: en: P ang. DEB D
v. :4. a, "v x DAE, ergo à ang. DEB
en.» E .ynBE,&DBBfDE.

Sed D B z: * DF. Quare ’ DF D DE. Quod
fieri naquit, quia E extra circuium eiTe po-
nitur. Similiter oitendemus reé’tam AB nec
in circumferentiam cadere. Ergo intus ca-
det neceiTe efi. Q. E. D.

PROP. III. THEOR. ’
C Si in circula AB C reéîa

linea CD per eentrum E
E duéîa refilant lineam AB

I non duëîam par centrant,
A F I bifuriam jetai in F: 3’411

angular reflux fica-v D
lit. Œadfi ad anguleux "au; A B leur:
if bifariam fluait.

- ; DucanruiEA, E8.
o- 15’- def- 1.. l. Hyp. Quoniam AF:FB, a: EA 2°
7” 3’ 1’ EB, ô: lams EF commune: efl: T’ang. AFIE

910. def. r: BFE, ô: ergo 9 vterque reâus. E. D.
je 1°. un z. Hyp. Quonîam ang. AFE : ’ BFE, ô: .
r. 5- *- EA: 138,8! ergo?"angoEAFzyEBFz-efi
11,25. i. oAF:FB. E, D.
’ i * Carol Hinc in amni h-iangulo aequilatera Ü

ifiifieli lima "fia ab angalo vermis affin»: luffa,
perpen- .



                                                                     

i 3L’IBER III. i En
perpendieulari: ejl bnfi; Ü contré pei-pendimlàri:
ab angula vertiei: bilent bnjln; (j perpendicularit.
.e purifia media baji: angulum ad vertieem bilècat.

PROP. 1V. THEOR.

Si in circula A B C D duite reflue A CV, B D
non duéïae lier centrant je inuieem firent in E:
fifi affamant non flambant.

I Si enim fieri potefi’,

D fit AEizEC, Br RE
:- E D. Sumatur N” ” 3-
centrum circuli F, iun-,

C gaturque F E. Erit et;
. V. go 76 ang. F EA reâiis,x--3- 3.

nec non ang. F EB reaus erit. Quare erit "W ’°° "-

ang.FEA:FEB. (2,13. Au. u.9.ax.

- lPROP. V. THEOR.
Si duo circuliABC, CDH

fi inuieem firent in B, C;
non erit ipfirum idem cen-

E . D Airum.

Nain fi fieri parait, fic E commune cen- ,
trum. Inngarur CE; ô: ducatur’ refia EF H
vtcunque. Erit ergo 4*, in circuio ABC, EF
z: E C, ô; in altero circuio, EH :EÇ,
ideoque EF à. EH. Q. F. N le. il 9-1!-

u. i5. défi r.

- PROR

q ,
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6: EVCLIDISIELEMENT.
PROP. VI. THEOR. v
C Si dirai tire-141i ABC,

e CDE jèfe intra contin-
gunt in C: ipjorum. idem
eentrum non erit.

Si enim fieri potefi,
I fit’eorum idem centrant
A F. kIungatur CF,’& du-

B catur vtcunque F EB.
7.]; (let: LForetyFBzFC :FE. Q. En As.a, 9. 3x.

PROP. VII. THEOR. .
Si in circuli A B c D diametro A D ’ aliquod

néîum F filmatur, quad non fit eentrum cir-
culi, Cf a!) eo Fin circulnm codant quaçdam re-- ’
flue Iineae AFD,FB, FC, PH: maxima quidem
erit F A , in que centrant E, renoua vero FD
minima; aliorum antemfimper propinguior F B
ei FC, quae par centrant , maior efl remojiore
FC; duaeque rantum aequaler ab eodem pun-
éïo F in cireulum radent ex minque Parte mi-’

ninzae FD. .
B» I. Iungantur EB, EC,

b ’°’ ’ CEP]. E: quiai FE 4-

ê.15.def.!&z.nx :ÇFA: erit-13A)”a. in. aux F B. Rurfus quia EB
H z EC, 6: EF lattis com-

. mune, 8x ang. BEF)’
5.24.1. D CEP: dis FBD FC.Eadem ratione à: F C DF H. Rurfus quia

’ i A PH
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FH-I-FED’EII-II,,&ED:EH2 efiFH
4-FED "BD, ac ergo FHD E’FD; Maxi-â. 5. u.
ma ergo efi FA, minima FD, ô: FB DFC

DFH. E. D. , , ’
i 2. Fier ’ ang. DE G: DEH, 18è ducàrun :3. i.

FG, 6c quum praeterea E G z EH, à: com- ’
I munis EF:I erit * FG z FH. Omnis àutcm u- 4- I.

alia vt F K aur maior au: minor erit A , quam A. 12:92"
FG.’ Ergo duae tantum aequales F H, F G .
in circulum cadent. E. «D.

Juron VIH. THEOR.
Si extra circulum

A B C aliquod punéium

D ficmotur, atone ab
ea ad circulum ducau-
tur quaedam reflue [Ii-’

neae, quorum vna DA
per centrum M tran-
feal, reliquae ocra DE,
DF ,vteunque: earum
quidem, quae in conco-
uam circumfi’rentiam

codant, maxima efl
* DA, quae per centrant

g A tranfit, aliorum autem
DE, DF, DC [emper Propinquior ei DA, quae
Par centrant, mater efi remotiare; earum ocra, i
quae in connexam circumferentiam cadnnt, mi-
nima (fi DH , quae inter punëlum D Cf dia-
metrum HA interiicitnr, aiiarum ante»: DK ,i

a DL,

N



                                                                     

64 EVCLIDISELEMENT.

i D DL, DGfimperquae
i propinquior minimaeD

H minor ejl remotiore 3.
x duaeque tontum aequa-

ln a Punêïo D in cir-
culum codant ex atra-

N queparteminimae DH.

1. Iungantur ME, .

F. a. L MF, MG, MG, ML,gMK. Et quia "DM
1.15. défit. 4-ME) DE,atque
6:2. ax. DM-i-ME:JD-A:5’ ’4’ ai . eltDA)5DE. Rur-

., a, 1. fus qui] ME 2: MF, 8c commuois MD, .6:
ang. DME D DMF: cit DE )° DF. Simi-
liter DF D DC. Maxima ergo cil DA, 53
huic propinquior remoriore lemper maior.

Q. E. D. l -’ a. Quia MK-l-DK )FMD, &MK:
MH: efl DK )" DH. vel DH( DK. Por-
r0 quum 9 DK 4- KM eDL --I--LM, ô: KM i
z LM: eft DK cDL. Eadem ratione DL
c D G. Minima ergo efi DH, à: huic pro--
pinquîor remotiore miner. Q. E. D. .

Ù a. l. 3. Ponatur ’ ang. BM D z KMD; ê: quia
,2 4, L KM z. BM, ac communis DM: efi ” DK 2

DE. Et ornnis alia vt DN in circulum cadens
u. per par-am maior eii aut miner ",, quam. DB vel

«in 3° D K. Quare dune tantum reéiae DK , DB
aequales ex D in circuium cadunt. Q. E. D.

rirons
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PROP.x 1X. THEOR.

r Ï. Si intra circulant ABC
C fiimatur aliguod purifiant

F I D ,1 caque ab eo in circu-
lum codant plurer, quam

. D l duae un... linette DA, V
D B , D C aequaler: pun-

’ &um D aux! fumitur

A G erit reniflent circuli. ’
Iunganturenim AB, BC , ô: bifecenrur in E, A

F, 6: iunt’rae DE , DF ad K, H, L, G produ-
cantu’r. Quia ergo AE r: EB , ED : ED,
ô: bafis AD z BD: cit 9 ang. AED r. BEDJP- 8. I-
Ergo KH ipiam ABbifariam ô: ad angulos re-
&os 76 fecat, à: ergo 4’ in KH centrum circuliez-1°. def. !

efi. Eadem ratione 51 in L G eii centrum 4” en L 3
circuli ABC. .Nullum autem punâum prac-
ter D commune habent " refiae LH, LG.* "i m

’ Ergo D ei’c centrum circuli ABC. E. D.
Aliter.

Si D non fit centrum circuli ABC: fit il-
lud I. Ducatur recta HI DK. Erit ergo DCe. 7. 3.
w a DE. Sedôc DC :: DE a. Q. E. A. P. biv-

PROP. x. THEOR. I
A e Circulu: circulum in

B pluribu: quam duobucG,

panai: non fient.

0 Si enim fieri porefi,
H circulus A B C circu-

C lum BEFfecet in pu..-

’ - E cils
E!
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. A fils B, H, G. lunâaev. w- n a; B ne, BH bifeâae fint’Y in
K, L punâis, a quibus

E ipfis BC,. BH ad reâos
1 O angulos duétae fint AK
F H oc, ELOM. Erit er-

5.001514 O go a in vtraque AC,
EM centmm circuli AB C, ideoque 0 erit

. s 3 centrum circuli ABC. Eadem ratione O eft
’ ’ .   .centrum circuliBEF. - F.N ’.

Amar.  à. I. 3. Cireulî ABC centrum fumatur Ê, quod
n. :5. def. x. fit O. Iungantur 0G, O B, OH, quae ’ ae-
9  9- 3° quales erunt. Erit ergo 0 quoque centrums’

circuli BEF. F. N ’.

PROP. XI. THEOR. ,
A Si duo circuliABC, ADE

Cfèjè intu: contingant, 59’ fu-

  mantur centra ipfirumF, H: A
.4 rafla lima ipjôrum centra

I1 caniungcm produéïa in drap.
10mm contaêîum A cadet.

B C Si negas: fin: centra F, H
in alia’ reéta F DG, quae non cadat in conta-

” 2°  ’- &um A. Iungantur A F, AH. Eric ergo  
g. 3321:. LAH 4. HF   AF vel FG, au proinde ’* AH

,4. :4. ax.  1-16. Sed AH’::HD. ErgoHD "
H G.- Q. F. N.

PROP.
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A. PROP. x11. THEOR.

B Si duarirculiE ABC, ADEfefe
extra contingant in
A: rafla lima 112]?)-

rrum centra con-
iungem per- can-

  tafia»: tranjîfiit;
Si enim centra F ô: G eflënt in alia reâa

F CDG pet contaâum A non tranfeunte: iun-
&iS" AF, AG, foret, oh PC: ’ FA, ôz GDv. 1s. def. z.
r: AG, tota FGn FA 4- AG. E. A 5.5 °°- L

PROP. XIII. THEOR.
Circulm tireu-

Ium non mntingit
in plia-fétu punEfi:

quam une, fin: in-
tur, flue extra con-

. tingat.
D 1. Si enim fieri

potefi, contingat
circulum ABDC
circulus BEDF
intus in duobus

punâis B, D. Sumantur. centra homm circu- i
lorum’ H, G, ô: iungatur HG, quae prddu-., 1. 3,
ôta 7’ in purifia B à D cadet. A Sed quia BH en IL f
:: HD, mm» r GD, au potiori ne x; a; in
CD. Bit veto E ô: 3G: GD. Q. E. A.

2. Si fieri potefl, contingat circuius A CK
circulum ABC in duobus punétis A, C extra.

- - E 2 Iunga-
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un 2. 3. ’Iungatur AC, quae 7 intra vnumquè circu-

lum cadet. Sed quia circulus AKC circulum
0- hYP. ABC extra V icontingit: ,reâa intra circulum

e q” 3A d°f° 3’A K C duâa eXtra circulum A B C 9 cadet.

v Ergo A C fimul intra a: eXtra circulum ARC

cadet. Q. É. A. A ,
PROP. XIV. THEOR.

In circula ABDC flagada;
B D "au linette AB, CD aequa-

Iiur dzflant a centra É. Et
A quae A B , C D aequah’ter di-

flant a centra E, fimt interE
m fi: aequaler.

Ex cent-r0 E ad reâas AB,

x. n. 1. A C * CD demittantur 76 perpendi- I x
L culares E F, EH, a: iungàntur EA, 4E C.

in; il. Quia ergo «PArzAszx-itg A3:
. AF.- -Eadem ratione ECD z HG. Et quia

a. 7. ax. AB :2 CD: erit " AF: HG. Deinde quia
g-gàdeâanzu EC, a hinc la AEq z ECq: erit v
f A ’ ’AFq ùi-EquHCq-F-EHq. Sed AFq’

7. 47. x. th: le HGq. Ergo? EFq z EHq, ideoqueB
1. ax. EF z EH. Reflae ergo AB, CD a centra

in: 3.E A aequaliter diftant. Q. E. D.

z. Quia ê EF z EH, a: hinc EFq r. EHq:
ô: praeterea EFq 4- AFq :7 EHq -I-- CHq:

q erit AFq:3,CHq, échine A,F :f’ CH,
ça. 1x. &Aszêcn. Q. E. D. .

PROP.
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PROP. XV. THEOR.

’ In circula maxima
M A B quidam a]! diamctar A

D, aliarum vna fam-
pcr propinquiar B C
centra E maiar a]? re-
matz’are F H.

Ducantur a centro
ad BC, FH perpen-
diculares EG, ÉK: ô:

N C erit ÉK É" EG. Po-w 5. fief. in
a D . narur EL:EG, à:per L ipfi E K perpendicularis 9 ducatur 9’ "- L

MLN, 8c iungantur EM,.EN, EF, EH. Quo- ’
niam ÉL :: EG, eriti MN: BC. Quia’- W 3’
ME: AE, 6c NE z ED: erit * ME -l- ÉNO’ z" a
: AD. Scd ME -!- EN a A MN. Ergo" m ”
ADÉ P MN, 8l AD É BC. Deinde quiafh ’4’ "’-

ME z FE, a: NE L: HE, ang. vero MEN
a FEH: erit ’ bafis MN )FH, ergo a: BCV- 34. L
a F FH. Maxima ergo efl AD, à: BC ma-
ior quam F H. É. D.

PROP. XVI. THEOR.

E F R934 EA diamctra AB
H G: circuli ABC ad rafla: an-

gula: a6 extramitatc A
a duéîa cadit cadra circu-

A 4 Blum. Et in locum, qui in-
. D ter raflant lincam AF.,EÏ

circumfcrcnziam inta’rii-
citur, airera rafla [inca

E 3 non
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non cadet. Et famicircu-
li angulu: C AB maiar cf!
aunait, angula rcflih’nca

acuta, reliquat autem C
AE minar.

1. Si fieri potefiz, cadat
reâa EA intus, a: fecet
circulum’in G. Ex cen-

vs f ! tro duèatur DG. Quoniam. DA z DG,
,j .7: erit ang. AGD 2 5 GAD z reâo. É.

A °. Similiter ofienditur, EA nec in circum-
ferentiam cadere pofTe. Ergo extra circulum
cadet. Q. E. D.

2. Si fieri poteft, cadat reâa FA inter EA,
ü circumferentiam AC. A centre D ad A F

’r w. der l.dutcarur perpendicularis DH. Et quoniam
ç: .0, se gang. AHD reâus ’ cit, ô: ang. DAH mélo
’ax. DAÉ minor: erit ang.DAH(eAHD, ô:

Ç i993; ergo HD ( ’ AD. Scd AD r. DC: ergo
"i’ HD(DC. É. A7.

3. Si quis angulus reâilineus acutus’vt FAR
maior efl’et angulo femicirculi .CAB, vel ali-
quis angulus vt F AE.minor angulo CAB:
reâa FA caderet inter perpendicularem EA,
ô: circumferentiam AC. F. N.

V: :65 Si Carol. Hînc, u rafla lima , quae ad refila: angnIa:
dncitnr diamant) circuli ab extremitatc eiufilcm,
txrcalam mugit, (’3’ quidem in arnica purifia. l

9

PROP.
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PR OP. XVII. PROBL.

A data panc’îo. A

. raflant Iinaam duca-
’ ra, quaa datum cir-

caban BCD cantin- ’
gaz.

Sumatur centrnm
4’ circuli É, ô: iun-o. r. 3.

gatnr A D E, ô: cen-
tro É interuallo EA

defcribatur circulus AHF , à: a punéio D ipfi
A E ad angulos réacs ducatur D F. lun-
gantur EBF, ac A B, quae circulum contingec.

Nam EA z EF, ô: EB : ED, ôz com-
munem angulum AÉB continent. Ergo 76 ang.x- 4. I-
EBA : FD E z redît), Ergo ’4’ A B circu- ù cm" "si

’ lum’ BDCtangit. É. F. x . .

PROP. XVIII. THEOR.

B C G A Si rafla lima AB cir-
*’V culum C DE contingat ; a

V cantra F (miam ad canta-
c’îum C rafla lima F C

ducatnr: ca perpendicu-
lari: erit tanganti A8.

Si enim non fit ita: du-
catur ex F ad A B " perpendicularis FDC....n. n.
Quia ergo FGC recrus ef’c, erit ai ang. GCFÆ. l7. i-
minor reâo, quare & FG ( la FC. Scd FDî: &

:FCzergoFGeFD. E.A7. deef.;.
E4 ’PROR
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PROP. XIX. THEOR.
A Si rafla lima DE cir-

B l F culum ABC conçingat, a
conta au autem C rafla

* lima CA ducatur ad an-
D C E gala: rafla: rangerai

DE: cantrum circuli erit in cadam CA.
Si enim non: fit centrum, in alia reâa CF.

a. ’3- 3’ Erit ergo 3 F CE reâus. Bit autem ü ACE
a ’32, reâus a Q. E. A ë.

PROP. XX. THEOR.

IA’1.6A2-

B. C Dot
In circuli A B C angulu: BEC, qui ad can-

trum E ,w cingla: ajl du: B A C, qui ad circum-
, farantiam ,- quando circumfarcntiam aandam

BC imam pro baji. -

Ca]: l. Si E cadit in AC. Quonîam EA z .
ç. 1. EB: erit ang. BAC z" ABE, ideoque zBAC
3:. 1. z BAC -1»-ABE. Sed ang. BEC: 9 BAC

-i-ABE. Ergo BEC : z BAC. E. D.
Ca]: 2. Si E intra ang. B A C cadit. Iunga- l

,, un turAEDzôzeritBEDz’z BAD,&DEC
m. ax. AzzDAC; quare ang. BÉC:* a BAC.

q. E. D. vCafi
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043. Si E extra ang. B AC cadit: fimili- A
ter oflanditur, elfe ang. BEC : A 2 BAC. *’ 3° u.
Q. E. D.

PROP. XXI. THEOR.

Anguli BAD, BED
in audcm circulifagmanta
BAÉD fiant intarja aa- »

qualèr. iE Ca]: l. Si fegmentum
BAED fit femicirculo

centrum C, &junganrur
CB, CD. Quia ergo ang. BAD z ’èBCD, v. 25. 3.
5C ang. BED 2 ’ë BCD: eriti ang. BAD?» 7. a!»

z BED. Q. E. D. ’
* Ca]: z. Si fegmentum BAJ ,

ED femicirculo mains non
fit: iungatur A E. Et quia
fegmentum ABDE femicir-.
culo maius erit: per caf. i.
erit angul.ABE z ADE.
Sed 61 ang. BFA : ’ EFD. "a 15- I.

Subtraâis ergo his angulis ab aequalibus T Il sa L
fummis angulorum in triangulis ABF, ED F:
remanebit ang. BAD : BED. Q. E. D. .

El A

il
E5 PROP.
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7. 31. L

a. le. dei
a), :6. x.

PROP. XXII. THEOR.
D fladrilatararum A D C B, r

quae circuli: infiriauntur ,
Çanguli op aliti AD C , ABC

fiant duo a: rcfii: acquaIar.

Iungantur AC, BD. Quo-
niam t ang. CAB z CDB,

’ A A B St ang. ACB 2 ADB: erit ’
ang. CAB 4-- .ACB : ADC, Scd ang. CAB
4- ACB -l- ABC z 7 2. reéiis. Ergo ang.
AD C 4- AB C :2 reflis. Similiter oflendif
au, ang. DAB -l- DCB : 2 métis. Q. É D.

PROP. XXIII. THEOR.
, C Super cadam rafla linaa

duo circulorum figmcnta ji-

milia Ü inacqualia ex ca-
dam pana non confiâm-

A B tur.. Si enim fieri potefl, fint fuper refis! AB
- duo fegmenta circulorum A CB, ADB inac-
qualia fed fimilia ex endem parte confirma.

.iDucatur AD C, à; iungantur CB, DE. Erit
ergo? ang. ADB z ACB. Q. E. A 4’.

PROP. XXIV. THEOR.
Supar acquah’lur rafla) linaiJ A B , CD fi-

milia circularum fagmanta ABE, CDF fun:

i ter [a aaqualia. -
Ponatur enim fegmentum A B Ein fegmen-

tumCDF fic, vt’A inC &AB in CD cadat.

. » Et
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A G FA B C. DEt quia AB : CD, puné’rum B cadet in D.
Iam fi circumferentia AEB non congrueret
circumferentiae CFD: aut extra banc cade-
ret, aut eam fecaret, veluti C GHD. Atqui
fi circumferentia AEB extra vel intra fegmen-
tum CDF ,caderet: foret fegmentum ABE
fegmento CDF maius minusue, ô: eidem fi- .
mile. Quod fieri nequit 76. Si circumferen-z. 33. 3.
tia AFB caderet in CGHD: duo circuli fe
in pluribus quam duobus punais Cul-I, D fe-
carent; quod etiam abfurdum cit 4’. Quum 4:. Io. 3.
ergo circumferentia AÉ B nec extra circum-
ferentiam CFD cadat, nec eam lecet: ipfi
congruat ixeceiTe cit. Congruent ergo total
fegmenta A BE, C D F, &erunt proinde ae-

qualia. E. D.
PROP. XXV. PROBL.

’ B B ’ Bi
A V Æ)

E A D C A D cData circulMe manta ABC dcfèribcra cir-
culum, cuiu: a]? egmantum.

Secetur
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un il. I.

p. 2;. x.

y. 6. l.
a. confit.
a 9. 3v

a. "4. x.

. 75 EVCLIDIS ELEMENT;

B

B B,D-A V Æ)
E- A D CA D C

D Secetur" AC bifariam in D, a: ipfi exD
ad reâos ducatur * DE, fic iungatur AB. Et
fi ang. ABDzBAD: prit D centrum circuli,

I cuius efi’ fegmentum ACB. Sin ang. ABD
maior vel minor angulo. BAD; fiat le angul.
BAE z A BD; ô: erit E centrum circuli, in
teruallo E A , vel E B , .vel E C defcribendi.

Caj.1. Nam fi ang. ABD z BAD: erit
AD:7DB. SedlôzADthCs. Quare

. D erit centrum circùli éomplendi a Q. E. F.
Simulpam, b0: à: cafiz fagmmtum ACB eflè

r fimicirculum.

Un]: 2. Si ang. BAE aequalis eft confitu-
tus ang. ABD: erit itemm Y EB z EA. Scd
0b AD ::’a DC , ôz angulos ad D aequales,
cit etiam EA ê: EC. Ergw circuli complen-
chentrumErit E. E. F. Conflatjimul, fi
[ang. AB D D BAD, figmcntum A C B fémi-
circulo miam- cflè, quoniam centrum E extra
dudit; Üji an . ABDD BAD,fi’gmentum
ACB main: off rmicirculo, quom’am centrum
E intra redit.

PROP.
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PROP. XXVI. THEOR.

A D
CV 1&2&VIn «qualifia: circuli: AB C, DEF, anguli

«quaker aequah’bm infiflunt circumfermtii:

BIC, ELKF, [me adtentra, (vt BGC, EHF)
’ [me ad circumferentia’: (vt BAC, EDF ) 1-

infiflant. 4 x D lIungantur enim BC, EF. w Quia circuli
A BC, EDF aequales funt: crans 6: quae ex
centris aequales , id efi, G B z HE, G C z
HF. Et quia pmeterea arig. BGC z EHF:
erit BC z" EF. Et quoniam ang. BAC 2,. 4. ,,
EDF: fegmentum B C A fimile ait 9 fegmen-â. n. def. 3.
to EF D. Ergo C fegm. BCA : fegm, EFD.’- 24- 3-
Totus autem circulas ABG z circulo DE F.
Ergo * fegm. BCI z fegm. EF K, ideoque "t 3- m
circumferentîa BIC z EKF. Q. E. D.

PROF; XXVII. THEOR.
A ,

BC E Ex .In aequah’ôu; circuli: A BC, DEF, anguli,

T Supple, coqflilutî. , qui
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i . A D
BCEqui aequah’bu: infiflunt cirtmnferemü: BC, EF,

film interfi aequalerfiua minium. (vti BGC,
EHF ’) flue ad cimmfermtiar’( vti BAC,
E D F) 1- hmm.

Si enim non fit ang. BGC z EHF: altern-
ter velutî BGC maior erit. Fiat ang. BGK

h z3- 1- z A EHF: ê: erit F BK : EF: BC. Quod
f: Ï; fieri ’ nequit. Efl ergo ang. B G C : EHF,
g. 2°. 3. a: à: hinc etiamË ang. BAC : EDF. E. D.

7, a.
* Scbolium.

Entendu EF, que du-
fia ex A media panda cit.
tumferentiae dizain: BAC
circula": rugit, paraflela q]!
reflue Iimae B C , 4104:an-
pberian. illam fichait).

Duc e centra D ad contafium A re&am DGA,
i m ,7, 3, 8: conneâe DE, DC. Lams DG commune en,

n. hYPv 8g DBZDC, arque ang. BDA :’ ADC, 0b ï
î: peripherias DA, AC aequales. Ergo gang. B GD
1., ,3, l. 8:: C GD, 8c proinde vterque refilas en. Scd in-

l°- m . terni anguli EAD, FAD çtîam ’ rem fiant. Ergo

EF, BC pan-allelae ’funt. Q. E. D.

B f Supple, conflituti.

v PROP.
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mon xxvm. THEOR.

A . D
K

B CE FG « H .In aequalibu: circuli: ABC , DEF , «guzla
706L" linette B C, E F circumfèrmtia: aequales-
aufarunt, maiorem quidem BAC maiori EDF,
minorem vexa B G C miriori E H F.

Sumaqtur centra K , iL , a; iungantur K B,
KC, LE, LF. Quoniam circuli aequales
finit: erit KB à. LE, à: KC z LF. Bafis ve- ’
r0 BC : EF: ergo ang. BKC z " ELF, &u. 3. 1.
hinc 9 B G C : EH F. Sed a; totae circum- 9- 26- 3-
ferentiae aequales funt. Ergo a: reliquae
BA C, EDF aequantur. E. D.

x. ,PRIOP. XXIX. THEOR. l
4 In aequalibu: circuli: ABC, DEF, aequa- fig. propof.
le: rirmmfèrentia: B GC, EHF daguait: re- tweed.

Ç 3a: lima: B C, E F jubzendunt. ’
A Quoniam B C z E HF: (mais e cehtris .
KBB, KC, LE, LF, erit x ang. BKC 2 ELF.x. 2;. 3.
Praeterea , quia circuli aequales ponuntur, efl
K13 :2 LE. sa KG: LF. . Ergo «P BC r; En. 4. a. ,

Q; E. D. ’
* Nota. Haec 8c tres praecedentes intelligan-

fur etiam de codent circula. ’

PROP.
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PROP. XXX. PROBL.
B Datant circumferentiam

ABC bifariam fleuré.

È à Duc AC, quam bifeca in
D. Ex D duc DE perpen-

A D C dicularem in AC. . Dico, i
fore AB : BC. Iungantur enim AB, BC.

C Et quia AD z DG, dz latus DE commune,
w 10.365 1-5! ang. ADB z: " BDC: erit ’* AB : BC, ô:
"i 4c L ergo I3 circumferemia AB z circumf. BC,

. 28- o . . . rP. 3 quomam vtraque femicuculo manor ei’c. Q.

E. F. -
PR OP. XXXI. THEOR.

F l In circula ABCD angu- ’
- lu: BAC, qui in jèmicirmlo,
reflux qfl ; qui mm ABC in
maiori fi manta, Miner a]?
rafla ; qui ADC in mi-
nari, maior rafla. Et înfil-
per agami maiori: figmen-
ri rac o maiar dl; minon]-
vera figmenti angulu: (e610

V miner. ’1. Ex centro E ducatur EA , Sa B’A produ-
7« 5- In Ç Catur in F. Quoniam BE: EA: élit. 9’ ang.

BAE L: ABC. Rurfus quia EA : EC: erit?
3- 1- ait- ang. BCA z CAB. Ergo 3 ang. BAC:
u 3” ” ABC 4- BCA. Eft autem a. ang. FIAC :r

ABC -l- BCA. Ergo ang. BAC: FAÇ.
34°. dei hErgo ang. BAC 5 reâus cit. Q. E. D.

2. Quo-



                                                                     

LIBER III. . si:’ 2. Qubniam a ang. ABC -i-BAC.(2 re-m ,7. ,.

&is, à: BAC : rafla: erit 9’ ang. ABC(3, 5. a.

Q. En Do i3. Quum quadrilaterum ABC D in circula ;
’habeat A angulos oppofitos ABC 6: A’DC 2 re-s. a. 3.

ais aequales; ABC vero minonfit trac: r6- i
liquus. A ADC maior reëto lèrit. fi. Q. E.. D.

4.. Quia angulus reâilineus BACi’eâus cil:

patet, angulum a circumferentia C BA à: re-
âa AC comprehenfum maiorem reéio eflë.

cRurfus quia FAC re&us efl: patet, angulum
minoris fegmenti DAC minorem cire reâo.

Q. E. D. i
’ Corolle". Hinc munifefium cit, quad un: an-
Îgulus trianguli duobu: reliqui: aequalisfit, efl "aux.

, J Srbolia..’ C x. In triangqu raflangulo 8A
a. C fi bypotenufit B C bifintqr J l
i D: circulas,» interualliDB der C

feripm. par A niant ratifiait.

D C Si enim. non Atranfeat par A.
v: BEC: iun&a D A, quaè circule occrtrràt .ad ’E,

ducantur EB,’EC. Erit ici-go * angnlus BEC in n, in 3.
femicirculo remis, 8c proiude au; BYA C saqua-M Io. Ix-

lis. -.Q. F. N" . . "A Îl’l’
i 2. Si qui: angulu: iafigmmo circuli reflux; a
figmentum fimicirpulu: ejI. Si «me 01::qu 5]), eg- .
mentant minus: fin acutm, figmtntum mains «fi fe-

. min-inule. Si enim negçls: angulus me tant-us non
erit , quantus ponctuant. I F. A Ï PROP.



                                                                     

’sz Evcums ÉLÉMENT.

PROP. XXXII. THEOR.
E ’Si rafla [inca AB circu-

lum CDEF cmîrgat, a corp-
. tafiu F autem ducatur reéÎa

lima FD ,’ circulant fêtant .-

auguli DFB, DFA, que:
bac: cum cmdingcm fiait,

carguait: arum fit, qui in al-
j terni: circuli figmmti: can-

F BW,DEF,DCF. Ï
i Ducatur enim ipfi A8 ad teÇtbs anguios

FE; iungarur ED, a: fumto ququis punch C.
in circumferentia DE, iungançur CD, CF.

» l uoniam igitur ’ in F E centrum ’circuli cil:
É, 1&3sz LE DF ’eft angulus 5 in femicirculo, ô: proin-

&7-dêfi 3-de ’ mâtas. Hinc ang. EFD 4- DEF: *
:3313; reâo. Sed &ang. EF B :: reflo. Quare C
9, .43, ang. DFB z DEF. Deinde quoniam DFA
ù 13- I. 4-DFB z ’ z reâis z ” DCF 4- DEF:
fi a 3’ en: ang. -DFA :: v DCF. Q. E. D.
v. 3.’ Il.

mon xxxm. PROBL.

CE
Supér data rafla lima AB dejèribere jè-

gmmtum circuli, quad rapiat ausulum, data
augqu "au"... C arquaient. ’ A

0

Cafl l. l
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- Ca]: I. Si damé angulus C fit reâus (fig. 1.):

bifeca AB in D, 62 fuper AB centra D inter-
uallo DA vel DB defci-ibe fegmentum circuli
AEB, quad capiet 4’ angulum reflum, qui x 3l. 3»

data C aequalis erit. Q. E. F. ’ n m .
A Ca]: z. Si dams angulus C fit acutus(fig.1.)

val bbmfus (fig.3.): fac ang. BAF: C, ô: èx
A" excita fuper AF perpendicularem A G;
bifeca AB in D, a per D duç DH ipfi AB
ad macs angulos; centra H interuallo.HA
defcripti circuli fegmentum AEB erit id, A ,
quad defcribendum erat. æ-
4 Nam, iunéta HB, quia .AD: DE, DH

communis, à: ang.ADH z K HDB: erit.
A H z 4’ HB, à: ergo circulus centra H pcr a. 4. I- l

;A defcriptus tranfibit etiam par B. Et quo-
niam AF circulum ” tangit, AB vero fecat:
erit angulus in fegmento AEB a: a ang. BAF 3’

.3: C. Q. E. F. I
PROP. XXXIV. PROBL.

’ Il data circula ABC
C figmenzum abfiindere ,

quad capiar angulum, da-
D to auguloinéïilimn l? ae-

gualem.

E B F aDucatur le ’reûa E F, circulum tangens in la. ,7. 3.

B, a: ad punâum B fiat 7 ang. CBFr: Dz... :3. 1.
fegmentum BAC capiet angulum 3, angulo à. 33.3.

CBF, vel data D aequalem. E. F.

I F a x? R G P.



                                                                     

in. EVCLIDIS ÉLÉMENT.
PROP. XXXV. THEOR.

Si in circula A
L ’ A BCD duae rafla:

’ I ’lineaeAC,BDfi-jè
, ’ inutwfuvnt: re-I I. B B &angulum fuôfi-A c c gmmu’: 1min: AB,

» EC romprcbmfwn. D annale a]! ai ,5 0d [ab alterîu:
A egmmti: BE, EDl B C B C comprebmditur.

Ca]: I. Si AC, BD pet centrum Etfanf-
eunt: manifeflum efl, quum AE, EB, DE,

s. 36. 1. EC aequales’fint, cire .AE XEC :i RE
*XED. Q. E. D.

* Ca]. 2. Si altemtra AC pet centrum F
tranfit, ôt alteram BD ad angulos rectos fecat

’5- ” in E: iungatur FD. Bit C AE xEC 4- FEq

.3.3. :FquFDq. Scd quia! BEzED,
ideoque BE X ED z EDq: cit quoque 8E

flgyuxED 4- FEq 2 S’FDq. Ergdi max
” 3a ECzBEXEDvelEDq.. -

* 041:3. Si alteruqtra AC pet centrum F
quidem tranfit, lied alteram BD non ad métas
fecat: ex F in BD ducatur par endiculnris
FG. Efi ergo "ABG z GD, à: BE X ED
--i-.EGq z BGq. Iungarur FB, 6: ’addito
communi FGq, erit BEXED --i- EGq -i-
FGq: 9 FBq. Scd EGq-i-FGq : 9
FEq. Ergo BEX BD --i-FEq:FBq :

I l FCq.



                                                                     

LIBER ’ m. eg-
FCq. en yeroaAExecîi-Equc
FCq. Ergo me x EC z se Sein.

Q. E. D, :, Ouf 4.. Si neùtra Aper centrum F tranfit:
iunganturFE, FB, FC, 8: ex F in AC, BD,
demitmmur perpendiculaires FH, FG. Oflen-
ditur, vti antea, BE X ED -i- FEq z FBq,
&AE X EC-i- FEq: FCq. ,Efl: veto
FBq : FCq. Ergo ’ AE X BC.:BEX
ED. Q. E. D.

PROP. XXXVI. THEOR.’

D B a D. Si extra circulum ABC aliquod punëï m D
fiimatur, 59’ ab to in circulutm radant du: re-
L’îae hume, quarum alteraD A circulant foret

v in C, A, altera DB aura contingat : "6??th
° exte-tomprebanfum fifi tata femme DA,

" riare agmenta DC, inter punéÎum D 59’ cou-

a uaxam circumfcrentiam, «qui: erit ci, quad
a mnting:nte-DB fit, quadrato. l

Cafi l. Si DA emmi: pet centfum E cir-
culi: iungatur EB, ôz ang. E BD erit * reâus-n- 18- 3’
Scd A AD X DC-i-CEq z DEq, ô: FDBq

I-i- BEq :. DEq. Ergo AD X DC -l- CEq
- r: DBq -I-- BEq. Ergo, quum CEq :BEq,AD ch:DBq. Q. E. D.

. g Ca]: 2.

p. 47. I.



                                                                     

me. 3-

r

ses l EVCLIDISzE’LEMEN’IÏ ’

v . B DCa]: z. bi DA non tranfit per centrum E
in AD ex E ducatur perpendicularis EF,
iunganturque EB, EC, BD. Ergo quam
AC bifecta ’ fit in F, erit AD X DCO-l-
FCq:* FDq. Commune addatur FEq:
eritADXDC-FPECq-zDEq. Sedôz
DBq -l-EBq :9DEq, ô: CEq :EBq:
Ergo ADXDC :DBq. Q. DE. D,

Ë Saboh’a. A
r. Si a pun&o quouis A ex-

A tu circulant effumto, plates
même lineae AB , AD circu-
lum hantes ducantur: re&an-,
gala comprehenfa Tub totis li-

C nais AB, AD, 8c partibus ex-
ternis AF , AG inter fe fun:
aequalia. N3!!! fi ducaux: un-
gens AC: erit RA X51? zg
A c q : E DA x A G.

’ a. Confiat adam, dans refit:
B AE,AC.abeodcm punâoA

duites, quae circulum tangent, inter le aequales
cire. lNa fi ducatur’AB recalas circulum: erit
ABq z BA XAF :5 ACq. x

3. Perfpicuum neque eü, ab codent punêto A,
extra circulum a?furnta, duci tantum poire du?"
limas pitas AB, AC, quaelcirculum tanâîntn

’ am
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l match.n manu... AG rangera dicatur, erit AG f: a

. . r. . 3.pr:Ap. Q. F. N à.

PROP. XXXVII. THEOR. v
l " l Si extra circula»: ABCfil-

: D a Mur aliquod parfît»: D .,
caque a6 au in circulant ca-
dant dada raflai.- lima: DA,

. DE, quarum alun quidem
Il) A tin-aluni fiat in C, al-
tara acre DB in au»: incitât,-
fit arum reflmgulumcampra-

’ baryum fifi tata fêtant: DA,
à)” exteriore lègfllfllto DC intrrpunôîum D 457 .

conuncam circumfèrrntiam, aeguala ci, d
a6 incidente DE fit quadrato: incidem- a;
D B circulum. manager. . l .
7 Ducatur enim e tangens circnlumlDE, fu-t- I7. 3-
matur centrum ” F, ô: iungantur FB, FB,c.x. 3.
.FD. Ergo AD X DC z ’ DEq. Ergor. 358-
DEq. z DBq, ô: DE: DE. Scd quia
praeterca FE :FB, &ÀDF : DF: erit ang." 81.8”
DEF] z 9 DBF. EB: veto DEF reétus 4’;°’ ’ 5’

ergo ô: DBF; &igitur DE xcirculum tan-z. «1.16.3.

gît. E. D. a i a ’ ’
i ’1’ Carol. Hînc confine, fiiduae "me laquais
DE, DE ex un&o quopiam D in conuexam pe-
fipherhm incidunc, 8c earum vna DE circulum
tangit: alteram quoque DE circulum tangent.

F4 . EV-
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&Üttlvtitft’lrl-ü’tlvüfljfilfiât

DÉFINITIONES.
x. figura "éminça in fi-

A guru reflilinea iufcribi dici-
D tu: , quando vnufquifqué
if figurae infcriptae DEF an-

gulus D, .E, F, contingit
’ P F " Ç vnumquodque lams A B,

AC, BC eius ABC, in qua infcribitur.
0 2.- Figura fimilitcr circa figurant circumfirië

à? dicitur, quando vnuinquodque latus cir-
cumfcriptae ABC contingit vnumqucmque
angulum eius DEF , Circa quam circumfcri-

bitur. A tG 3. F1 ura rallillnca infir-
[ cula injâüi dicitur, qiuando

v I ’ vnufquifque infcriptac figu-
H

I
l N 4. figura réflilinaa vina

î circula»: cirtumfiriâi dici-

rae GHI angulus circuli
GKL circumferentiam cons

tut, quando vnumquodquc
- latus circumfcriptae NMO

tingit.

P P circuli circumfcrentiam A
contingit.

Cir-



                                                                     

a

imam. ELEM. Lin. w. a,
5. Circulu: .fimiliterjn figura "amura-in-

fcriéi. dicitur, quando circuli Circumferentia
vnùmquoçlquc lams eius MNPO, in qua
infcribitur, contingit. -

. 6. Circulu: rima figurant wallingant cir-
cumfiriôi dicitur, quando circuli circumfe-
rentia GKL vnumquernquc angulum eius
GHI , circa quain circumfcribitur , contingit.

7. laçai lima au au circula GKL mn-
dicîrur,’ quando eius termini G ,v H in circuli
circunifercntia fuerinç.

,PRoP. il. PROBL.

ï. data circula ABC dartre rafla: limas D.
quae diamctro du: BC maiar nonfit, aegualm
reliant lingam apure,

A . Ducatur circuli dia-
meter BC. Et fi«D:

C BC: fafium iam erit
B propofitum "Ï A a.7- def. 4.

A Si Da BC,-,ponatur, D’ engazonna-Mr?
ü tro G interuallo CE circu’lus AEF defcriba-

gur, 8c CA iungatur. Quae erit, ipfilD ale-7’ L m
qualis 7, a; in data circula aptata *. Q. E. F.

l

F5 PROP.



                                                                     

,0 EVCLIDIS ELEMENLT.
-’ PROP. u. PROBL. . «

In data branla A B C infnihre triangulum,
aequiangulùm data triangule D EF.

Ducamr reflet

F H A Glinea HAG tan-v
a. :3. r; gens circulum inA, ô: fiat à an-

gulus GAC :-
1; D ’ DEF, ac angul.

I BC HAB -.EDF,a B C iungatur.
m 3,, L Quoniam igirur A ang. ABC z.- GAC, a;
g. x. u. ang. ACB z HAB: erit ê ang. ABC z DEF,

à: ang. ACB : EDF. Ergo ô: reliquus BAC
n. 3:. I. reliquo EFD aequalis erit ” 5 6: A ABC ae-
’ 3. «a quiangulum erit ipfi DEF. 6: in circulas ia-
’ Îfcriptum. Q. E. F;

PROP. III. PROBL. l

L B M ’’,Circa datum ciréulum A B C circumfcriôcre

triangulum, arquiangulum data "frugale DEF.

. -, à ’ Produc
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Produc latus EF ad G 6: H. Cape S cen-a. r. 3.

tram circuli I’, ex quo duc refit-am IB vtcun- x- 33- I-
que, ô: fac*ang. BIA à: DCEG, 6c ang. BIC
:DFH, êt-per A, B, C ducA reâas NL,*. °°’- 164°

LM, NM, circulumi tangentes. Dico faflum.

. Quia enim F anguli ad punéia A , B, C mâtin. 18. 3-

» funt: erunt ang. IAL -l--,IBL z z mais.
(* Duâa ergo A B, erunttang. LAB -l- LBA
( 2 mais , ideoque redue N L , M L concur-
rent.’ in L.) Quum autem in quadrilatero v. ex. u. .
LAIB quatuor anguli Ë fint : 4. mais, es. 6. lichai."

. quibus anguli IAL, IBL z 2 mais: erunt 3L I-
8: reliqui AIB 4- ALB z: t a mais. Sunt” 3’ m
autem 6: ang. DEG -i- DEF 2* 2 reflua-.13. a.
Ergo ang. RIA-l- ALB :: DEG -lv- DEF, p

. Quate° ang. ALB z. DEF. Similitet de-
monltrabitur, ang. NMB z: DF E. Ergo a:
reliquus MNL: e FDE. igitut A? 33’ b
LMN acquiangulum data DEF , à: cit-cum: du.
feripum °’ circa circulum ABC. Q. E. F. M" i ’ 4’

PROP. IV. PROBL.

In data trin: la ABC ’
circulnm ihfiriïre. l

Bifecenturf ang. ABC,1- 9. L
A C B reâis, qùae conue-

niant in punch D , le); I
c quo duc " perpendicula- "i "v 5

v tes



                                                                     

I l

9; EVCLIDIS ÉLÉMENT.
res DE, DE, DG. Cir-
culas centra D pet E, veI
F, vcl G defcriprus, erit
is, quem defcribcte apor-

tebat. i

B F C r, , Narn quam ang. ABD:DBC, 6: ang.
î. 3’ fg DEB:° DFB, ô: latus DB commune: erit
2’ ’ ’-x DE z DF. Eadem ratione DF:DG.

Circulas ergo-ex Doper E, vel F, vel G de-
s fcriptus per reliqua etiam punch tranfibit, 6c,

in l ’ si quia reéias AB , BC, CA fecare nequit ’4’, ipfas

a. 5. def. 4. . . . . . .. contmget. Ent ergo infcnptas ” in triangu-
la ABC. Q. É. F.

PROP. V. PROBL.

Gin-a datum triangulum A B C circulant

eircumfèribere. .
Bifeca’ AB, AC in D, E, à: duc perpen-

diculares A DF , EF, coeuntesl in F , ex quo
centra pet A, Riel B, Vcl C defcribe circalum.

l .-. u Siue enim F intra triangulam ABC , fi’ue
in bafin-BC,.fiue exrra triangulam cadat: du-

.é’tis reâis FA, FB, FC, erit VBF z AIF z
i "’- 4’ 1* FC." Ergo circulas ex F I per vnum; panag-

rata

aï la. 1.

p. a. I.
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’fum A, B, C defcripms, per reliqua etiam
tranfibit, 6c circumfcriptus erit circa a trian- 3. 6. def. q.

gulnm ABC. E. F. - A
Confier.

Si datum triangulum fit oxygonium, DF &"ÈF
intra trianguJum conuenient ’ç fin amblygonium,” 3’ mm,-
.extra; fi vero reflangulum fit ,- connement in ter- 31’ 3’
Fit) latere BC , quad angulum refium fubtendit.

* Scholin. ,
1. Eadem ramone circulas defcribîtur par trin

punita, non in eadem reâa exiflentiÀa.

- .2. Si in quadrilatero A
  BCD ariguli A &c, guiCm: aduerfo, fluctuas-refis

. aquantur, cirez quadrila-
terum circulas circumfcrj-

A bi potefi. Defcribi enimpet tres quofuis angulos B,

D C", Dcîrculus potefi. Iam
I fi negas, enndem tranfim-tain èfl’e pet (immun A: fecet re&am AB in quo-I v

  uis afin pun&o F. l Du&a ergo DE, erit ang.C--l-a, n. 3,
F:  : réâîs. Scd pouituretîam C-l-A:: re-

(fi!- Ergo ang. F:A. (L E. A ”- 11.16. x. .
PROP. v1. PROBLÂÎ .

In data circula ABCD
  A quadratum infèribert. *

- DucantursdîametriAECJ. g. 3, a;
B DBÈD ad reétos angules, a; 11- lnW iunga-ntur AB, se? CD,,DA.

  mm quia BE::ED, a:
C ’ communi: EA , à: ang. BEA,

A AED



                                                                     

a. 4. I.

A. 3:. 3.

,4 EVCLIDIS .ELEMENT.

A AED reài: erit   AB z DA.
- Eadem ratione BC : AB, ô:

CD :DA. Ergo * quae
drilaterum ABCD aequila-

E temm cit. Efl veto ô: re-
âangulum, quoniaîn A qui-

’ libet angulorum A, B , C, D,
C . . in femicirculo efl. Igitur

.   quadratum e’fl, infcriptum in dato circula.
Q. E. F.

PROP. VIL. PROBL.
A Gina datuni airain»:G FABeD quadrant»: cimm-
N firibne.

E D Ducantur diametri AE
C 4 BED ad reflos angu-

1-1 C I 163,8: pet punfla A, B, C,
D tangentes circulum G F, GH,HI, F I P. »

mon 16. 3. ’ Igimr quum. angun ad A, B, C, Dreëti
v- I8. 3- .
i. au. l.

Û. 34: Io

fint, nec non (pei- hyp. ) anguli’àd E: erunt 5

re&ae FG, HI, BD, 6c même GH, FI, AC paf
rallelae. Ergo Pgrà. funt G1, GC, FB, GE,
TE, HE &;EI, ac propterea ’ GF : HI, ê:

CH: FI,X& GH z AC, 86 CF z BD.
Hinc  0b A C z BD , erit quadrilaterum FG

» HI aequilaterum. thuoniam GE cit Pgr.
, a; ang. AEB reâus: erit ° ô: ang.,G raflas.

Similiter reliqui H, I, F reâi demonfcrantur.
Ergo figura F GHI efi quoque reâangulg, à:
propterea quadratum, ac circa circulum d

. feripça. tQ. E. F. v -  * Srbolium
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’ Scbnlium. .

A I E B Quark-arum circula circum.
  feriptum A BC D duplum m

infuiptî qpadmti BGH F. - h .
Nam 1131.1113 2* z AHEF m 4”. L

8c Kg]. BD: a A HGF. Er-
go tommABCDzz EHGF.

" PROP. VIH. PROBL.-
A H n D In datoÏuadrata ABCD

f " tirnlum in criât".
E I G Bifecetur vtraque AB, A!) n

in E, H, ô: par E alterutr’i
ipfàrum AD, BC ,parallela

n 3 F C EG, pet H vçro alterutri
ipfalçum AB, DC ’parallela HIF agaltur. Cen-

tra I interuallo 1H, vel IE, vel 1G dercriban

’ tut cirCulus. n AQuonîàm .ergongra funt AG, GB, AF, FD,
AI, IC, IB a: 1D.: en: e AE:I-[I, a: AH?! 34.1.

n :: E1. Se’d quonîam’ à: AB :AD: e11" r AEÇ; 2;:gzfi r.

 : AH, & ergo HI z El. ’Similiter damon-
flrabitur HI z IG, à: EI:IF. Ergo IE,
IF, IG, 1H aequales fun: inter fe, 8l propret-
.ea circulus centre I interuallo vni ipfàrum I
aequali defcriptus etiam pet reliquarum ex.
trema tranfibit, à: quoniam métas AB, BC,
CD, DA feéare V nequit ( fun: enim angulîv. 16.3,
ad H,- E, F sa G reffi R), ipfaq ranger, a: pro- a. fch. 29.1.
inde quadrato x’infcripfus çrit. Q. E. F. x. s; défi 4.

  n     PROP.

n



                                                                     

ms EVCLIDISJËLEMENT.

PROP. IX. PROBL.
Cire: datum qûadmtum

A B C D drchlum circum-

cribere. l
- C Iungantur AC, BD; Ex

B C punâo E,. in quo fe fecant,
interuallo EA vel EB, vel

ED, vel EC defcribatur circulus.
,, Qubniam DA: AB, DC : CB ô: com-
munis AC: anguli A 5: C pet reâam AC bi-

ü 3- 3- fecantur 4’. Similiter ofœnditur, angulos B
B à: D bifecari per reéîam. BD. Et quia ang.

A : B, ô: hinc dimidius EAB : dimidio
., a. 1. EBA: erit " EA :EB. Similiter demon-

I ’ firabimus, efl’e EB :EC, 6c EC : E-D.
Sun: ergo E’A, EB, EC , ED inter fe aequales,
8c circulus, centfo E interuallo,  vni harum
aequali, defcriptus, pet punâa A, D, C, B
tranfit, a; ergo circa quadratum ABDC. cir-

a. 6.,def.4.cumfcrîptus ü efl. E. F.

-’ PROP. X. PROBL. (fifiele: trian-
gulum conflitue-
n, babem alter-
utrum ahgulorwn,
qui [aga ad ôafin,
duplum reliqui.

Ponatur reâa
quaedam AB, 6:
feeeturfl in C fic,
v: A BX B C z

ACq.

fi. u. à;
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ACq. Centre A interuallo AB defcribatur ,
circulas, in quo aptetur 7 ref’ra BD aequalis 7’ ” 4*

,ipfi AC, quae diametro circuli maior non efi.
lun&a AD, erit DA B triangulum ifofceles,
in quo ang.BDAvelABD:2DAB. ’

Nam circumfcripto cîrculo 8 circa A ACD, 3. 5. 4.
quoniam AB X B C z ACq :- BDq, patet t 37- 1-
BD circulum ADC’ tangere, 8c propterea C Ô 3’" 3’

ang. BDC z DAC. .I-Iinc n ang. BDA :3; 21;?
DAC -l-- GDA: 9 BCD. Scd quum fît 5.15. défi x.
AH: AD, erit ang. BDA: * CBD. Qua- 5- ’-
te ang. BCD :A CBD, ôz DC P :131) z"; à; î’f’

CA. Hinc ang. C DA: * GAD, ôz additis ’
àng. BDC : ’ GAD: erit ang. BDA :zv- pet dem
DAB. Q. E. F. n

* Sclmlium.
Quia ergo ang. DAB -i- ADB .-l- ABD :5

DA B: z mais: liguer, elfe ang. DAB quintam
pattern fluor-nm re&orum. I

PROP. XI. PROBL.

In data circula
A B C D E Penta-
gonum aoqzzilate-
rum 55’ «gnian-

gulu’m dqfiriberz.

ÏFiàt triangu- g. Io. 4,

111m F G H ifo-
Hlèeles, habens a1.

G ’ terutrum



                                                                     

I. 20 4D

s, 9. la

g. 26- 30
fi. 29. 3.

r. 37. 3.

v. :7. 3.

93 EVCLIDIS ELEMENT.

A I temtrum angu-lorum ad bafin
E F GH dupIum re-

liqui F, ô: ° in-
fcribatur in cir-
culo A B CDE
triangulum A C

C D G H D, triangule F G
H aequiangulum , ira vt angulo F: DA C,
G r. ACD, a: H z ADC. Secetur * vter-
que ipforum ACD, ADC bifariam a métis
CE, BD, ô: ducantur AB, BC, DE, EA:
dico faâum.

Nam exponflruâione liquet, quinque angu-
losACE,ECD, DA C, BDC, BDAefÎeinter-
fe aequales. Hinc peripheriae E ê: his fubtenlàe
’reé’tae AE, ED, DC, CB, BAfibi mutuo ae-

quantur. Acquilaterum ergo efl pentago-
num A B CDE. f Et quia peripheria AB z
pet. DE, addita Communi BCD, erit par.
A BCD z per. BC DE, ideoque’ ang. AED
z BAE. De reliquis angulis fimiliter clien-
ditur, quod fint angulo BAE vel AED ae-
quales. Ergo &z aequianguium cit pentago-
num ABCDE. E. F.

B

” Scbolia. .I. Praxis facilior huius problematis tradetur ad

Io. 1;, 1 iz. Quonîam ang. BAE :. 3. C A D u: angulus
q..fch,xo.4,’pentagoni aequli..teri 8: aequianguli aequatur 0

tribus quintis duorum reëtorum, vel [en quintis
rem.

3. Vni.
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3. Vnîuerfilîter figurae imparium laterum in-

fcribuntur in circulis ope triangulorum ifnfce-
lium, quorum anguli aequales ad bafin multipli-
ces funt earum, qui ad verticem funt, angula-
rum. Parium vero laterum figurae in circula in-
fcribuncur ope ifofceliumcriangulorum, quorum
anguli ad bafin inuItiplices fefquiallteri fun; e0-
rum, qui ad verticem fun: angulorum. I

C Vt in triangule .ifofcelî CAB, fi
ang. A :3 C : B: AB erit latus
heptagonî. Si A 2 4. C: erit AB
latus enneagoni &c. Sin vero A:
:lëC: erit AB lattis quadrati. Et
fiA : 2è C: fubtende: A B fexram

A B pattern circumferentiae. l’ariterque
fi A:5ËC: erit AB lutus 0&ogoni &c.

PROP. XII. PROBL.

L Circa- dahfmcirculum A B C
D E pmtagonum

Maequilaterum 69’

a aquiang ulum
circumfi-riôcre.

Intelligantur

J , pentagoni in cir-.
G A F culo x defcriptix’ ’1’ 4’

angulorum punch A , B, C, D, È , in v: cir-
Cumferentîae AB, B C , CD, DE, EA fint ae-

7 quales; &per punâa A, B, C, D, E ducaux-
tur circulum contingentes FG, GK, KL, LM,
MF. Erit F GKLM pentagonum defidera-
mm.

G z ’ Sumto
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Sumto enim

xcirculi centro I,
ducantur IB, IK,

Mm, IL, ID. E:
quia 1C in tan-

« gentem KL efl: 4’

perpendicularis :
erit vterque an-

. lorum ad Cre-v. 10- dei-têtus ". Similiter anguli ad B 61 D reâi font.
fl- 47’ ’° Ergo * IKq : qu -I- KCq: IBq -l- BKq.

Scd ICq z IBq. Ergo KCq 2 BKq, 81 KC
:: BK. Ed autem praeterea IC :- IB, ô:

P- 8. L communîs IK: quare la ang. C 1K 2 BIK, ô:
i ang. IKC : IKB. Hinc ang. BIC: 2 KIC,

ô: ang. BKC : 2 1K C. Eadem ratione ô:
ang. CID: z CIL, 8: ang. CLD : z CLI.

y. hyp. Sed quum fit circumf. BC: CD’Y, ôz ergo a
3a 97- 3’ ang. BIC : CID: erit à: i ang. KIC :CIL.
” 7’ a Sunt vero reâi ad C aequales, 8c praeterea p

latus 1C commune. Ergo ë KC z CL, à:
ang. IKC : ILC. .Hinc KL z 2 KC. Ea-
dem ratione GKzzBK. Erat autem KC :
: B K. Ergo" K L:GK. Similiter vnum-
quodque ipforum GF, F M, ML ipfi GK vel
KL aequale oflenditur. Ergo pentagonum
F GKLM aequilaterum efi. Deinde, .quum
ofienfus fit ang. IKC r: ILC, ô: BKC : z
IKC, ô: CLD : 2 ILC: pater ", efTe ang.
BKC z CLD. Similiter of’cendetur quilibet
angulorum ad G, F, M aequalis ipfî B K C vel C
L D. Ergo pentagonum F G K L M etiam aequi-
angulum cit. Q. E. F.

la

a. :6. 1.

a. 6. Il.

f Szbolimii
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* Scholium.

Eadem pa&o, fi in circulo quaecunque figura
aequilatera 8c aequiangula defcribatur, 8c ad. ex-
trema femidiametrorum en centra ad angulos dud
&arum excitentur lineaed perpendiculates: hac
perpendiculares ’conflituent figurant totidem la.-
terum 8c angulorum aequalium circula circum-
feriptam.

PROP. XIII. PROBL.
D In data pentagone ae-

À quilatero à" aequiangula
E . ABCDE tirnlum infèri- .

(K ’B Me. ’

Duos pentagoni angu-
L H105 A 6c B bifeca 9 reâiss. 9. x.

xg- 4 AF , BF, concurrentibus
A G B inF. ApunétoFadAB

duc perpendicularem I F G , à: ex F interuallo
F G defcribe circulum. Dico fa&um.

1.12.1.

Ducantur in reliqualatera lineae perpendi-
culares FH, FI, FK, FL, sa iungantur FC,
F D, FE. Et quia A 3:" B C, a: communis a. hyp,
FB, ô: ang. ABF z FBG: erit A ang. F.ABA« 4- 1-1
:FCB. Ergo ang. EAB :’z FAB :Fzfio 6. Il.
F CB. Scd ang. E A825 D CB. Ergo ang.
DCB :: z F CB. Reâa ergo FC bifecat an-
gulum D C B. Similiter oflendetur, reliquos
angulos BD C, DE A etiam bifocari a mais .
FD, F E. Et quia ang. FBG : FBH, item
ang. FGB : I FHB, ô: communis FB: efl- v. n. ax.
F H 2 gF G. Eadem ratione reliquae F1,? ’6’] L

.1 G 3 , FK,
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FK, FL ipfi F H vel F G aequales oliendenrur. -
Ergo circulus centro F interuallo F G defcri-
’ptus per H, I, K, L punch tranfibit, ôz ibi 1a-
tera pentagoni continget, quia illa fecare ne-

.. 16. 3. qui: °. In dato igitur pentagono ABCDE
circulas GHIKL infcriptus cit. - E. F.

* Coroll.’

Hinc fi duo anguli proximi figurae aequilaterae r
8c aequiangulae bifecentur, 8c a punch», in quo
coëunt lineae angulos bifecantes, ducantur re-
&ae.lineae ad reliquoè figurae angulos: omnes au.
guli figurae erunt bifeëti.

* Sahel.
Eadem mechodo in qualibet figura aequîlatera

8: aequiangula circulus defcribetur.

PROP. XIV. PROBL.
D Gina datum pentago-

num aequilatcrum 0’
aequiangulum ABCDE

ï U E C circulant circumfrribere.
Duos .pentagoni an-

gulos A, B bifeca reâis
AF , BF , coeuntibus in

. A B F. Circulus centro F
interuallo FA defcriptus pentagono circum-

fcriptus cit. - - ’DuâiS. enim F C, F D, F E, reliqui omnes
mm... .3, 4.angul’r C, D, E bifeâi erunt T. En quoniam
a .7- il; [ang. EAB J: ABC: erit ang. FAB : e FBA.
’° a L ’ y Ergo FB : V FA. Similiter quaelibet FC,

F D, F E ipfi F B vel F A aequalis ofiemlerur.
* Circulus
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Circalus ergo centre F interuallo F A defcri-
drus per-angulos pentagoni A, B , C, D, E -

tranfibit. E. F. ’. * Sabolion. l ’Eadem arte circa quamlibet figaram aeqaîlate-
tain. 8c aequiangulam circulas circumièribetur.

. PROP. XV. PROBL.
, A In data circula ABCD
. EF bexaganum aequilate-
F G B mm 69’ aequiangulum in

jcriéere.,

E C Ducarur circuli diame-
ter AD, pofito in G cen- .

’ V tro 7. Ex centre D in-Ti 1- 3i
temallo D G defcribatur alias circulas EGC,
iunâaeque EG, CG producanrur in B ô: F; A
à: iungantur AB, BC, CD, DE, EF, FA.

. Dico factum.
Nam quia in circulo AED cit GE : GD,

ôz in circule EGC, GD : DE: erit A
EGD aequilaterum, ideoque " aequianguw. fch. 5.1.
lum. Quare ang. EGD cit tertia pars 9 duo-4» 32- l.
rum rectorum. Similiter ang. DGC cfl: ter-
tia pars 2 reéiomm. Et quoniam ang. EGD e
-l- DGC -l- CG B z 76 z rec’tis: erit ô: ang.x.2.fch.t3.i.
CGB tertia pars 2 rectorum, 6: aequalis an-
gulo EGD, ô: ang. DGC. Hinc 4’ à: anguli’y’ 15- ”

vAGB, AGF, FGE ô: inter le &z reliquis ae-
quales erunt. Sex igitur ” circumferentiae a. 26. 3.
ED, DC, CB, BA, AF, FE inter fe fan: aequa-

V les, ergo 6c G fex fubtenfae rcétae. Quare* ’9’ 3’

G 4 aequi-
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414174th a” aequiangulum infiriôrre.
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A aequilateram eft hexago-

num ABCDEF. Dein- l
B de quia circumf. AF :

ED: communi addita AB
CD: erit rota circumfera

C FABCD 2 ABCDE, a:
proinde ang. F ED z p

* D AFB. Similiter reliqui
angulihexagoni fingillatim aequales ipfi FED,
vel AFE oflendentur. Ergo ô; aequianga-

* Iam cit hexagonam ABCDEF , ô: date cit--
calo infcriptum- E. F.

Cardan
Ex hoc manifeflum. el’t, hexagoni latus circuli

femidiametro aequnle elfe. , w,
Circumfcriptio hexagoni circa circulum, nec

non circuli infcriptio vel circumfcriptio in vel
circa datum hexagonum codera modo fiant, quem
de pentagono docuimas.

v * Sabolia.
. Hinc 8: facile triangulum aequilaterum ACE
ln dato circulo infcribctur. ,

Hexagonum autan regain: ( i. e. aequilaterum
8c aequiangulum) [uper data rafla CD ira confîmes.
Fac fuper CD ttiangulum aequilatetum CG-D.
Centre G interuallo GC defcribe circulum. Is
capiet hexagonum fuper data CD defcribcndum.

PROP. XVI. PROBL.

4 In data circula A B C D quindecagonum 4:-

Infcri-
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Infcribatur circule trianguli aequilaterî
A ipfi infcripti latus A C 7, item pentagoni ae-iyo à. 4.

quilateri lams A33. Bîlëcetur BC in E uf "(La
lamais mais CE, EB aequales in continuum . 3 si
rectale cit-calo aptentur: erit in ipfo quinde-
cagonum aequilaterum ô: aequiangulum in-
fcriptum. Nam qualium partiaux circulas
ABCD efi quindecim, taliam circumferen-
tin ABC, tertia pars exfiflens circuli, erit
quinque. Circümferentiavero AB, quinta
circuli pars, erit trium. Ergo reliqua BC
eft (illarum, ô: huius dimidium BE vel EC

I cit decima quinta pars circuli ABCD. Ergo
fi reéîae E B aequales circulo in continuum
aptentur: defcribetur quindecagonum aequi-
laterum à: aeqaiangulum. Q. E. F.

Ad modum earum, quae de pentagone
diCta faut, reliqua problemata de quindeca-
gono foluentur.

G 5 f Scbolium.
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’ Sabolium.

Circulus di- r 4, a. 16, êta. pet 6, 4. 8:9, i.
uiditurgeome- 3,’ 6, la, 8m. pet 15, 4. 8: I9, r.
otite in pat- l 5. Io, ac, &c. pet u, 4. 8; 9, l.
tes L 1;. 30. 6o,&c. pet 16, 4. 8c 9,1.

Ceterum diuifio circumferentîae in partes quot-
uis aequales etiamnum defidetatur. Quate pro
figurai-am quammcunque ordinatarum vel regula-
tium confltaétionibus facpe ad mechanica artificia
recurrendum en, de quibus Geometrae pmcÏici
confuleudi font.

Â ’ u xu s ’ a? l ,bè iFI" Hum

z

m

[’luil’izl’u. i

W

EV-
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, DEFINITIONES.
1. Par: efi magnitudo magnitudinitl, miner

maioris, quando minor maiorem metitur.
z. Multiplex ef’c maior minoris, quando

minor maiorem metitur. ’
3. Ratio eft duaram magnitudinum eiusdem

generis, fècundum quantiplicitatem matua
quaedam habitudo (feu telatio.)

4.. Rationem inter [à magnitudinet babera’
dicunt’ur, quae multiplicatae fe inniccm fu-

perare poilant. I* In omnî ratione ca quantitas, quae ad aliam
referait, antecedent dicitur , haec altcra confiquent.
V: fi A ad B refertur, fine magnitudines fint eae
quantitates, flue numeti, ira vt confideres, quo-
mode A habeat fe ad B quoad. quantiplicitatem:
antecedens en: A, B veto confequens. Signum
tationis magnitudinis A ad B cil: nobis hoc A: B.
l 5. In eadem rationç magnitudinet ([0 di-

cuntur prima adfecundam (a) renia ad quar-
tam, quando primae à: tertîae aeque multi-
plices fecundae à: quartae aeque multiplices,
iuxta quamuis ’multipliparioxiem , vtraque
vtramque, vel vna fupetant, vel vna aequales
funt, vel vna deficiunt, inter fe comparatae.

6l Ma-
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6. Magnirudines, quae eandem rationem
» habent, proportionaln vocantur.

7. Quando autem aeque multiplicium mul-
tiplex primae fuperauit multiplicem fecundae,
multiplex autem tertiae non fuperauerit mul-
tiplicem quartae: tune prima ad ficundam ma-
forum babere dicitur rationem, quam tertio
4d quartant.

8. Proportio efi rationum fimilitudo.
i Signum , quo notamus proportionem. vol V

quod magnitudines A, B eandem rationem habeant,
quam mignitudines C, D, efi hoc A:B:C: D.
Scd A: B D C: D denotat , inter A 8: B maïorem
quam inter C a. D rationem elfe. Similitet C: D
( A: B fignificat, rationem C ad D minotetn elfe
ratione A : B.

9. Proportio in tribus ad minimum termi-
uir confiflit.
, to. Si tres magnitudines Tant proportiona-

les: prima ad tertiam duplicatam habere dici-
rur rationrm eius, quam habet ad fecundam.

u. Si - quatuor magnitudines fun: propor-
tionales: prima ad quartam triplicata»: habe-
re dicitur rationm eius, quam habet ad fe-
cundam. Et fic deinceps vno amplius, quam-
diu proportio exfliterit.

* Talium proportionum, quae continua: ap.
pellantur, fignum efièI-u E. gr. A, B, C notat,
elfe magnitudinem A ad B in eadem ratione, ac

si B ad C; 8c A, B, C, D notnt, tationes A: B,
B: C,C: Deasdem vel fimiles elfe. Deinde fi
A, B, C, hoc quad ratio A: C fit duplicata rationis

A :
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A: B, fic exprimemus A: C z (A: B)’. Et fiA,
B, C, D fuerint continue proportionales , rationem
A’ad D triplicatam elfe ratinais A ad B, fic fignifi

ificabimus A: D L: (A: B)’ .

12. Homologa: magnitudiner dicuntur ante-
cedentes quidem antecedentibas, confequen-
tes veto confequentibus.

’* Si A: B z C: D, vocatur A îpfi C homo-
loga, item B 81 D homologue dicantur.

13. Alterna ratio eli famtio antecedentîs ad
antecedentem, 81 confequentis ad confequen-

rem. ’14. Innrfi ratio efl: fumtio confequentis,
vt antecedentis, ad antecedentcm, vt confe-

qaentem. ’15. Compofitio rationi: el’t fumrio antecedem

tis vna cum confequente, tanquam vnius , ad

ipfam confequentem. p
16. Diuifia rationir cit fumtio excefl’us , quo

antecedens faperat confequentem, ad iplàm
confeqaentem.

17. Connerfia rationi: efi famtio anteceden-
ris ad exceffum, quo antecedens ipfatn con-I
feqaentem fuperat.

18. Ex aequalitata ratio cit, quando pluri.
bus exfifientibus magnitudinibus,& aliis, ipfis
,numero aequalibus , factitvt, in primis ma-
gnitudinibus, prima ad vltimam, fic in fecun-
dis magnitadinibus, prima ad vltimam. Vel
aliter, fumtio extremarum par futhaétionem
mediarum.

.19- 07-.
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19. Ordinata proportio en", quando- fuerit,

v: antecedens ad confequenœm, ira antece-
deus ad confequentem; vt autem confequens
ad aliam quampiam , ita. confequçns ad aliam

a quampiam. 4
” Si filetât A: 13-: C: D, ,8: deinde fit B: E

5: D: F. .’20. Perturbata vero proportia eft, quando,
tribus exfifientibus magnitudinibus, à: aliis,d
ipfis numerp aequalibus, fuerit, vt, in primÏs
magnitudinibus,antecedens ad confequentem,
ita, in feeundis magnitudînibus, antecedens
ad confequentem; vt amem, in’primis mag-
nitudinibus,. confequenâd ad aliam quampiam,
ira, in fecundis magnitudinibus , alia quae-
apiam ad antecedentem.

d Vt fi fini magnitudînes A, B, C, 8c totidem

aliae D, E, F, 8c fuerit A: B Z E: F; fit autem

deindeB:C:D:E., V
PROP. I. THEOR.

E A C? B.F fi c H ’ s D *
A Sifiærint quotcunque magnitudine: A B, CD

4 quatcunque magnitudinum aèqualium numero
E, F, fingulae firgulamm, aeque multiplicet.’
quam multiplex efl vna magnitude A B indu: E,
24m mainplîcer "un: Cf mimer A B’-I- C D

omnium E 4- F. .Quia enim A B aeque multiplex ef’c ipfîus

E ac C D ipfius F : quot magnitudines fun: in

f ." . A B

4
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A B îpfi-E aequales, to: «un: 6: in Ç D ipfi
F aequales. Sin: partes, ïigquas A Bdîuidi

4

otefl, ipfi E aequales, 4A. I 18, ô: me:
irlflîus C D fint G H F. pErgo
multitude harum partiuuylîîïlfiçîaêqualis erit»

multitudini in C Pfàçterea eft f3 G 4-
CH :"E-l- F, &GâBf-ËÎHD: E-l-F. a. a. au.
Ergo quot fun: in A8 âgl ’ales ipfi E,tot funt
in A B 4- C,D aequi pfis E 4- F. Ergo
quam multiplex efl aï: ’pfius E, tam multi- -

plices erunt ô: A B D ipfarum E -l--F..

Q. En Do - l l APROP. ILTHEOR.

A ’ Si prima A B ficundae C
«que multzplexfuent, atqw
tgrtiazD E quando F; fiærit

Damem 38’ quinta B G [l’aun-

dae C aeque multiplex, atquo .

B fixinE H guano F : cran:
E etiam prima à” quinta

fimta: A G femndae C ne.
quemultiplicn, arque renia.

’ I I flatta D H, quarta: F..

G C H Nam fi-quot in A B fuhntA ph",
v magnitudines ipfi C aequa- .

les, toi fun: in D E aequales ipfi F. Et qu0t
in B G funt ipfi C aequales, tot fun: in E H
ipfi F aequales. V Ergo V quot inA Gfunt ma- 7, ., a. v

l gnitudines ipfi C aequales,totidem H c.on- I

f une:
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-tinet ipfi’F aequales. Hinc A G aequemul-
4tiplex cil ipfius C, ac D H ipfius F.

U   lPRPJ’. HI. THEOR.
il

F il la Si prima A ficunda: B
«que multiplex fuerit ara

H ’ mm C quarta: D;
fumantur autan E F, G H

I tu ne multiflic’f: primae A
’ tartine C: erit off ex

K aequo jàmrarum arnaque
atriurqae aeque mhiplex, v
ahan: quidem E F ficundae

I I B, dieu une G H quar-
EAB (a c Duel).
a Sin: enim in EF partes quctcunqueEI, IF

, ipli A aequales, ô: in G H partes G K, K H ipfi C
i. hm. aequales. Harnm numerus illarum numéro 8

aequalis erit. Porto quia EI:A, ô: GK:::
D :erit El ipfius B aeque multiplex 8 ac G K iplî-

us D. Similiter I F ipfius B aeque multiplex
erit, ac K H ipfius D. Ergo ’ E F ipfius B aev
que multiplex erit, ac .GH’ ipfius D. Q.

El Do i .
0.33..

[in

PROP.
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Si prima Audficundam
’ B eandem bahut rationem,

quam tertia C ad quaflam
D : Cf aeque multipliez: E,F

- primaefftertiae ad «que
multiplier: G, H ficundac

quartas, imam quam-
uir multiplirat’ionem, ean-
dem rationem [validant in-

I terfi comparante.

K

T Sumanturenim iplàrum
E, F aeque multiplices I, K,
a: ipfamm G, H aeque
multiplices L, M. Etit
ergo ê I aeque multiplex a; s
ipfius FA, ac K ipfius C. i ’

F)bu;

:b-h-t-d

. Item L aeque multiplexîpfiusB erit, ac M ipfius D. Et quum fit A:
B :C: D: fi I [uperat L, fuperabit 6:" K ipfam
M, fi aequalis, aequalis, 6c fi miner, minot
erit. Sunt autem l, K ipfamm E,F aeque mul.
tiplices, a; L, M ipfàrum G, H aliae vtcunque
aeque multiplices 9. Ergo l E: G :: F: H. 9 h

Q. E. D. w ’ "’Cor. Quoniam demonflratumefififueritl D vel
à: ve1( L, fore 8c K D, z, ( M: confia: et-
iam, fi L), :2, ( I, fore» M H’;, ( K5
ac propterea fore G: E z: H: F. Si ergo quatuor
magnitudines proportionale: finit, Ù invar]? priape»-

tionnle: arum. « I’* Scbol. Similîter demonflmtur, elfe E: B z
F: D, item A: G :- C: H.

H P R O P.

Il. 5. def. s.
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khis-

s. 7. un
A. 3. a.

PROP. V. THEOR.
B E A Si magnitude A B ma-
P---"- gnitudini: C D aeque mul-
D F Ç G tiplex-fit arque allant AE
W ablatae CF : erit a” reli-

qua EB relique F D aeque multiplex tuque
tata AB totiu: C D.

Ponatut alia CG, cuius EB fit aeque mul-
tiplex ac AE ail ipfius CF. Ergo ’ AB ipfius
G-F erit aeque multiplex ’ac AE ipfius C F.
Scd a; AB ipfius C D aeque multiplex erat ac
AE ipfius C F. Ergô AB ipfarum GFôtCD
aeque multiplex erit. Quare t cil G F : C D,
&ergo A C G: FD. Ergo EB ipfiusFD
aeque multiplex cil, quam A E ipfius C F,
vel quam tota A B totîus C D. ’ Q. E. D.

PROP. VI. THEOR.
a Si dune magnitudineJA B,

C D duarum magnitudinum
E, F ne ne multi lice: 1m;

A k valutîequaedaâAchn
jint edrundem E, F de ne

K . . v 7.a. multiplan: erunt 69’ reh-
C quae GB, H D vel ütdem

E, F aequalet, vel ipfirum E,
G H I iF aeque multiplieet.

B DEÊLBd E:SitenimprimumGBz’
dico, etiam fore HD:

F. r Ponatur enim ipfi F aequalis C K. v Et
quiaA G, CH ipfarum E, F lunt aeque multi-

. l I plices:
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plices: arum adhuc A B, K H ipfarum E, F
aeque multiplices. Sed à A B, C D earum-
.dem E, F aeque multiplices erant. ErgoKH
& C D eiusdem F aeque multiplices erunt.
Quare e K H z c D, ôz K c: (H D. Sed’f- fait
’K.C:F. ErgoHDzF. i "a " I. ” ’

Similiter demonflzrabimus, E fi gb fuerit E. a. s.
ipfius E multiplex, & hd ipfius F aeque mul- I
tiplicem elfe, pofita- ck ipfius F aeque multi-
plici, ac gb ipfius E. E. D.

PROP. VIL THEOR.

Dr - . ,- . DECAME
F l

.-v

v il [il l.Aequale: magnitua’ine: A, B eandem halent
- rationem lad eandem C; eadem C ad aequa-

le: A, B. . .Sumantur ipfiitum A, lâaeque multiplices
D, E, à: ipfius C alia vtcùnque multiplex F.
Et quoniam A: B: erit ôz D :E. Quare fi e ’
DD,:, (F: erit ’ quoque ED, z, ( F. e.t.8u4.lx,
Ergo t erit A: c :13: c. Q. E. D. m Nef- S-

Similiter demonllratut, elle C: A : C: B. i

i ” Seholium.
Eodem modo demonfttabis, aequalis ad ae-

qualia eandem rationem habere.

Hz i, PROR
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116 EVCLIDIS ELEMENT.’

PROP. V111. THEOR.
Inaequalium ma-

A gnieudinum A B , C
F r maior AB ad eandem

E D maiorem hale: ra-
tinent , que»: miner

a G C. E eudem D adB minore»: C mature»:
- buée: ratianem, quam .

ad maiorem A B.

I I ï Un]: 1. Sumta inAB
C ÏipfiC:BE,fitAE

KH D L MIx HEB. Capi patelin
ipfius AE multiplex , maior quam D, quae fit
F G. Et quantiplex F Gefi: ipfius AE , tanti-
plex fiat GH ipfius E B, à: K ipfius C. Su-
mantur etiam ipfius D dupla L, tripla M, ô:
fic deinceps, quoad pemeniamr ad primam
multiplicium ipfius D, ipfa K maiorem. Sit
ea N, quadrupla ipfius D. Quia ergo N prig
ma cit, qua K faéla efl: minor: nondum erit K
( M. Et quum F G, G H iplarumAE, EB
aeque multiplices fillt: emnt ôt’F H, F G ipfa-

mm A B, A E aeq multiplices. Sunt vero
F G a: K ipfàrum A , C aeque multiplices.
Ergo F H6: K iplârum A B ô: C aeque multi-
plices emrit. Sed quia G H ô: K aequalium
E Bât C aeque funt multiplices; eft G Hz: ” K.

Ergo, non cit GH ( M. Hinc, 0b FG)D,
erit CH -l- F G, id efl F H, maior quam M
-l-D, id cit N. K autem, quum fit minor

quam



                                                                     

fi

«man

LIBER V. ’ :17
quam N, non fuperat ipfam N. Ergo " AB: u. 7. der. s.

DDCFD. -Similiter ollenditut, elfe D: C D D: A8.
Q. E. D.

I. A A Caj.’z.,SiAE)EB.Su-
matur ipfius E B multiplex .

i ’ G H D D, ôz quantipllex eil «

t i G H ipfius EB, tantiplex fiat
E F G ipfius AE, a: K ipfius c.
B Erunt ergo vt antea F H, K

« ipfarum A B, C aeque mul-
G ’ tiplices. Sit inter ipfiustD

multiplices N primo maior
quam F G, M proxime prae-

KHC DMN’ cedens. Ergo, quad rurfus
endem modo oitendetur, FH

fupetabit ipiàmN. Denique quum rurfus fit
K z GH, FG autem, quae ipfa GH maior
eli, non fuperet N: patet K nonifuperare
ipl’am N. Ergo AB: D)C: D; 6:, quodpa-
ri modo demonfiratur, D: C) D: A B. Q.

E. D. v* Cafig. Si AF.: EB, idem endem mo-
do demonftrari potefi, que in cafu x.

PROP. 1x. THEOR.
Quae A, B, eandem rutianem halent

ad eandem C, fient inter je aequaler.
l Et ad qua: A, B, eadem C eandem lm-

C le: ratianem , ipfize etiam fint inter fi:
aequales

ll

A

H3; Si



                                                                     

118 I EVCLIDIS ELEMENT. l i

1. Sienim non effetAz-B; necfo-
o, 3. 5. l I En? rîszfiz C. Quod efl contra

ot en]. EtoA: . . . .A B C yp g B Q E D
2. Si fit C: A:C:B, nec tamen A z B:

non 4’ erit C: A z C: B; contra hypothefin.

« Ergo A: B. E. D. I .
PROP. X. THE OR.

Magnitudinum A, Bretionem baien-
l l tium ad eandem C, quae maiarem baht

rations»: A , efl maior. Ad quam ve-
A B C r0 B eadem C maiarem babet rationem,

illa M minar. , tr. Sit A: C )B: C. Iam fi non fit A D B:
aut aequalis aut minor erit. Si effet A z B:
foret A: C :76 B: C. Si A e B: foret 4’ A:
C ezB: C. Vtrumque contra hypothefin.
Ergo ADB. E. D.

2. Sir C: BDCzA. Jam fi non fit B ( A:
aut aequalis erit, autmaior. Si 82A: erit 76
c. B z c: A. 51 B)A: and C: B(C: A.

nia vtrumque contra hyp0thefin cit: neceffe
cil vt fit BdA. Q.E.D.

PROP. XI. THEOR.
. Quae ei-

dem fient eue-

, dem rationet,
Cf inter j;
fient eaedem.

1 I saut-:3:
KEFN :D’ & C:C

D-:: E: F.
Dico

estP?’in?.

ll
LHC M

il
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Dicq fore A: B:E:F. Sumantur enim ipfa-
mm A, C, E aeque multiplices G, H, K; ipfii-
rum veto B, D,F aeque multiplices L, M, N.
Ergofi fueritGD,:,(L: erit"&H),:, a. 5. def. 5.
eM; itemfifilerit H),:,eM: erit a: K »
D,:, (NÇ Quarefi fuerit GD, :,(L:
erit a: K),:,(N. Hinc erit" A: B:E:
F. Q. E. D.

mon x11. THEOR.

Si quoteuuque magnitudine: propmionale:
fuerint A: B:C: D:E: F: w vna A ante-
cedentium ad 0mm B configuemium, in: erunt
0mm: antecedeute: A-l-C-l-E ad 0mm: con-
fiqueuter B -l- D-l-F.
- Sumantur ipfarum A, C, E aeque multipli-
ces G, H, K, ô: ipfarum B,D, F aliae vtcunque
aeque multiplices L, M, N. Jam’ fi GD,:, o. 5.305. s.

(L: erit&H),:,eM,atqueKD,:-,
( N. Quare fi GD, :,( L: erunt- ô: G

t -l-H -l-K,D, z, eL-l-MI-FN. Sunt
autem G,&G-l-H-l-Kipfarum A, &A-F-
C -l- E’3 aeque multiplices; item Lac L-l- a. I.
M-l-N funt ipfiirum Bac ll-l-D-l-Fae-
que multiplices. Ergo’ efi A: B z: A wl-- C

-I-E:B-l-Dvi-F. Q. E. D.

H 4. PROP.

si



                                                                     

ne .EVCLHMSELEMENT.
PROP. XIII. THEOR.

"f .B. -EDPTFHfifi rÎ.K. - .
Si prima A ad fieundam B eandem halent

rutionem. quam tertia C ad quartam D; ter-
tiu autem C ad quartamD muiarum halent ru-
timem, quam quintu E 4d [earum F: Cf pri-
ma A ad fieundam B maiorem habitait ratio-
nem, quam quinta E adjextum F.

Sume ipfarum C, E aeque multiplices G,H,
.51 Îpfarum D, F alias quasdam aeque multi-

7. fief. s.
plices K, L, ita vt G quidem fuperet K, fed
H non fuperet L, quod femper fieri poteft’Y.
Deinde quantiplex G cit ipfius C, tantiplex
fiat M ipfius A, a: quantiplex K ef’c ipfius D.
tantiplex N ipfius B. Ergo quam fit A: B:
C: D; fi filerit G D, z, ( K: erit ô: M D,
:aC N. Scd GDK. Ergo 6: M DN.
Atqui H non D L. Sunt veto M ô: H ipfa-
rum A à: E aequemultiplices, nec non N a: L
ipiàrum B , F, ( pet couffin). Ergo?l A: B D,

E: F. Q. E. D. ’ p
” Subtil. Si veto fuerit C: D( E: F: erit

quoqueA:B(E:F. itemfiA: BDC:D)
EzF: eritA:BDE: F. Et fi A:BCC:DH
E:F:eritA:B(E:F. I . ’

j PROP.
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PROP. XIV. THEOR.

Si prima A ad jerundum B eau--
dem babeut rationem, quam tertiu C
ad quartamD; prima autem A mu-
ior fit quam tertiu C: 69’ jetanda B

, quam quarta D maior erit. Et fi
aequalir: aequalir. Et fi miner: i’

A B C minar. V
1. Quia enim A D C: erit 3 A: B D C: B. a. a. 5.

Scd A: B:C:D. Ergo’ C:DDC: B. Bru-13.5.
goêD(B,velBDD. E.D. 41°4-

2. 3. Similitet demonl’ttabitur, fi A z: C,
fore B z D, 6c fiA(C, fore BCD. Q.E.D.

. * Sahel. A fortiori, fi A:B(C:D, &A’
DG: en" B DD. Si fuerit A : B, 8: A: B z midi-puce.
C: D: erit 8e C z D. Sumtis enim ipfatum A,
B, C, D, aeque multiplicibus E, F, G, H: quia à E 9. 6. ex.
...-.. F, erit g G :- H. 8: proinden C:D. ” 5’ ad: 5-

. 3.7. et.PROP. XV. THEOR.
Parte: A, B inter [à comparutue eandem b4.

leur ratianem , quam [talent earum aeque mul-
tiplia! C D, EF.

C SintCG, GH, HDpartes mul-
’ E tiplicis CD ipfi A aequales , ô:

G EK, KL, LF partes multipliois
K EF ipfi B aequales. Erit ergo

H L multitude ipfarum CG, GH,HD
’ l aequalis multitudini ipfarum EK,

KL, LF. Et uia CG z CHAD BF : HD, &EKzKLzLF:
erit’l CG: EK :GI-1:KL::HD:LF. Qua- 1.7.s.&n.ç.

r H 5 re
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un: tante-2.13.2 et: fait;

511.52. t . . . .PROP. XVI. THEOR.

r E l D F. A .1 .B -
»-----«c "’t-tn

G air vH.
Si quatuor magnitudiner proportionalet fue-

i’iut, A: B -: C: D: (9’ alterne propareiauale:

erunt A: C :B: D.

Sint ipfarum A, B aedue multiplices E, F,ôt
ipfarum C, D aliae aeque multiplices G, H.

0- 15- 5- HiucA: B:° E: F. SedA:B:C: D057.)
«La. ç. Ergo"C:D:E:F. RutfusC:D:°G:H;

hinc’E:F:G:H. Quare fiED,:,(G:
a: âiË.ôlc)FD,:,(H. ErgoA: C:”B:D.

* Subtil. Haec propofitio 8c 14. locum tan-
tum habent, fi magnitudines proportionales eius-
dem generis funt. Ceterum ex hac demonilrare
pollùmus,fijitâ: B :6: D, 8c AD(B,
C D( D. Nam fumtis ipfarum A,B.C. D aeque
multiplicibus E, F, G, H: quia a A: B:Ei: F, 8:

7- l6- Sv ergo 1- A: E : B: F, 8c A)(B; erit E D( F.
Hinc 85e GD( H. Scd quumfitoG:H:C :D,
à ergo 1G1C:H:D: erit; C)(D. Q.E.D.

PR OP.
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IPROP.XVH.THEOR.

P Si compqfitue magnitudiner
0 fin: profartionale: ( A C: B C

:D F :EF): (5 diuifizepra-
portionale: erunt (A B a B C

K : D E: E F).N

H l C DE M .Sumantur enim ipfarum
quidem AB, BC, DE, E F

ÏB1 aeque multiplices G H, H K,
LM, MN, ipfarum veroB C,
E F aliae vtcunque aeque

G: A D L multiplices K0, N P. Tata
- KG totius AC tam multiplex" cit, quamHG ’- ’- 5:

ipfius AB, vel LM ipfius DE. VSed quam
multiplex cil LM ipfius DE, tam multiplex

r cit" LN ipfius DF.: Ergo GK à: LN ipfa-
rum AC, DF aeque funt multiplices. Rur-
fus? HK-l-KO id eftHO, &MN-I-NPO-l g.
id efi MP, aeque multiplices erunt ipfarum i
BC, EF. Ed vero, AC:BC:DF:EF.
Ergo fi G K D, :, ( H0; erit quoque
LN D, :, ( MP.. Si veto GK D,:, (
H0 : ’egit au communi HK ablata , adbuc

GH D, :,:KO; Et fiLN D,:,(MP;
I erit, communi MN ablata , adhuc LM D,

z, (NP. Ergo fi GH D, :, ( K0: erit
6l LM D, :, e NP. Quare 76 AB: BC: z. me: g.
DE: EF. E. D.

.PROR
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PROP. XVIII. THEOR.
Si diuijae mugnitudinet fint propartionalet

(AB: BC:DF: EF): Ü compofitae propor-
tianale: erunt (AC: BC:DF: EF).

C Fi Sinegas: eritACadBCvtDF
G ad aliam F G ipfa F E minorem yel

. B maiorem. Sit primo FG(F E. Sed«tu. . E quum minis: BC:DG: FG
- z . :"DE:EF,&DGDDE:erit*

’ A D F G DF E. Q. E. A. Similiter nec
poteil elfe AC adB C vt DFadma-

iorem quam.FE. ErgoAC: BC:DF:FE.Q. E- 1?- I
PROP. XIX. THEOR.

B Sifuerit w tata A B ad totam CD,
D in allaita AE ad ablutum CF: erit

reliqua EB ad reliquum FD, w tata
E FAB ad totam CD.

Nain quia AB: CD:AE: CF:
p.16. 5, A C erit alternefiABzAE:CD:CF,&
7- 17.9 diuidendo Y BE: EA :DF: FC, à: rurfus

alterneBE:DF:EA:FC:AB:Cp. Q.

E.D. tCorallar.

- Quoniam ofienfum cit, fi fuerit A B: AE
3, "Idem, :CD: FC, fore AB: CD : BE.: DF: erit

alterne A B: BE:CD: D F. Hinc 3 fi rom-
Pofitae magnitudinct proportionale: fuerint, cm
uerteudo eliam proportionnât! erunt.

l P R O P.
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PROP. .XX. THEOR.

Sifiut tre: magnitudiner’ A,
B, C 69’ aliae ipfir humera ae-
qqueI D, E, F, quae émue fa»
muntur in eudem razione’ (A:

B: D: E,&B: C:E:.F); L l
ex aequo autem priga A maior
a am tertia C: uurtuD

AB C D F gagifixta Fmaior erqit; iji
uequalir, aequalir; (5 fi miner, miner.

Quum enimADC: erit A: BDIl C:B.Sed c. 8- 5.
(hyp.)A:B:D:E,atqueC:B::(F:E. Ergo à à?” si
D: ED "IF: E. Ergo D D 31:. Similiter u. ,3. 3.5i
offenditur, fi A :, ( C, fore D :, vç F. 9. 1°; si
Q8 E0 De

PROP. XXI. THEOR.
Si fini m: magnitudine:

A, B, C, Ü aliae ipfi: numero
aequale: D, E, F, quae lime

p fiimuntur , Ü” in eadem ratio-
. ne ,- fit autem perturbata ea-

I rum proportio (A: B : E: F,
A B C D E F &B:C:«D:E),Cfexuequo
prima A maior fit quam maïa C: a” quarta D
quam fixtu F maior erit; 89’ aequalir, ne;
qualit; Cf fi minor, miner.

Quia ADC: ell A: BD’ C:B. Sed eliA: a. 8. s.
B :E :F,&inuertendo Ç : B:E: D. Ergo’* la 13- 5.
E:FDE:D. ErgoA t’en, vel D D FM: w- s.
Similiter ofienditur, fi A: , C C, fore D:,
en Q. a. D.

-; P R O P.
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PROP. XXII.’ THEOR. ,
Si fint quatcunque magnituo

dine: A, B, C, 5 aliae zpfi: nu;
l mon) aequaln D, E, F, quae bi-

l me fitmdntur , in adam ra-
ABCDEF tiane(A;B-:D:E’&B:C
GKMHLN :Eî F): vcxaequo in en-

dem ration: "un: (A: C :
. l l D: F). ’-- I ” Sumantur G,’ H ipfàrum A,

à. J- D aeque multiplices, ôz K, L

l l aeque multiplices, nec non M,
p14. s. N ipfarum C, F. Ergof’ G:

K:H: L, ôz K: MzL: N.
n; ’ Quare fi fit Gzz, nM, erit

v. 2o. ç. &’ H n,- :, ( N. Ergo A: 0:3 D: F.
E- 5c dû: 5’ E. D.

ipfarum B, E aliae vtcunque

” Sahel.

1. Ergo rationum aequalium duplicatae, triplica-
tae &c. etiam aequales (iman

l

2. Et vice verfa, quantum rationum duplicatae,
vel triplicatae &c. aequales funt, eae inter fe ae-
quales funt. Sint e. gr. a, b, c, d, 8c e, f. I
g,h, 8c fit a:d :e:h:erîta:b z e: F. Si
negas: fit a: b :e: p, 8c p ) f,& pone -3-.’-e,p,
s, t. lgitur quîae: p ( eaf, eritp: s ( f: g, 8c
a: t( g: h, ideoque s n g, 8: tn h (131.1.1.5).
Scd quia a: d z e: t, (pet relu.) 8; a: d : e: h:
erit quoque t z h. Q. E. A. *1

PROP.
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PROP. XXIII. THEOR.

Sijint in; magnitua’inel, A, Q
B, C, 69’ aliae ipji: numero a:-
quale: D, E, F, quae bifide fic-
mantur, in eadm ratine, fit

- autem anurlmta earum ro-
BC D E Fpofliaëk:B:E:F,&Êo:C
HL KM N, z D.:E): 69’ ex aequo inca-

dem ration: arum (A: C r:

D: F). ,Sumtis G, H, K, ipfàrum A,
B, D aeque multiplicibus, 6c
aliis L,M,N ipfarum C, E, F vr-
cunqpe aeque multiplicibus,
etit’ A:B:G:H,& E: Fa.- 15-5.
: M: N. Sed ponitur A:
B:E: F. Ergo G: H": n. 11.5.
M:N. thuiaB: C:D:

E: efîtH: L :eK: M. Quare’ fi G ),:, ç. 4. ç.
( L: erit 6: K n, z, n N, à propterea"- "a?

’ÆC:DŒ.QEE **n’
[PROP. XXIV. THEOR.

G H Siprima A B adfecundam C
eandem bahut ratianem , quam

E renia D E ad quartant F ; haha:
l n autem ("Î quinta BG adfècundam

B

C eandem rationem, quam fixa
E Had quartant F : Ü compofita

A C D F eprimaff quintaAGadjecun-
damC eandemrationem Inédit, quam compo]?
m’a-"nia 512m DH ad quartant F.

n . ,4 . . . i . Quum
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12.6 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

Quum enim B G: C: EH :

I G’ U: a". 4. S. a]. J: F: erit inuertendo C: BG z"
F:EH. thuiaAB:C:DE:
F: eritex aequo4’ABzBG:

l DErEH; ergo componendox
AG:GB::DH:HE. Hinc

A C D F quum praeterça fit G B: C z:
HE: F, erit ex aequo’AG: C :DH: F.

Q. E. D. n
PROP. XXV. THEOR.»

B Si quatuor magnitudinerfueo
D rint proporzianaler (A B : C D z

G E: F): maximaipfirmA 8,6”

4*- E maiorn arum. .
Fiat enim AG z E, 6a CH

H I minima F dudit: reliquit CD

A c E F :F. QuoniamergoAB:CD
4;. hyp. -v r :4’ E: F :"A G: CH: erit
z” GB:HD :FAB:CD. SedAB 4ü- CD.
a: fgà,;4,5,Ergo GB F 3 HD.a Quare, quia AG 4- F
7. 2- Il. :VCH-I- E: erit AG-l-GB-I-F)CH
MW 4-HD-I-E, id emAB-i-rnCD-i- E.

QI En Do ’’*- Quae fequuntur proPofitîones non fun: Eu-
clidis, fed ex aliis defumtae. 0b frequentem me
men earum vfixm cas Euclideis fubiuugere, Un.
cum Barrow feeutî, voluimus.

” PROP. XXVI. THEOR.F

A C ...’..... Si prima adfimndm
B D .-. habitait maiorem ratio-
E mm, quam tertia bdquartant: [tablait inmrnndo, fienta ad primant
minorent rationna, quam quarta ad 3mm».

Sic
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SîtA:B)C:D. DicoB: A(D:C. Nnm., 5

concîpe C: D:E:B. ErgoiA: B)E:B;é.,î;.’î.
quareêADEœrgo" B: A(B: Evelgl): C. m g. 5.

Q. E. D; V .9. cor. 44.
* PROP. XXVII. THEOR.

A ........ B .4 s; prima ad 12m4,,»
C ---.-.. D ü... babuerit maiorem ratio-
E mm, quam renia adquar-ranz.- babebit quoque 01’ch prima ad tertiam ma-
iorem ratinent, quam ficunda ad quartant. .

Sir A: B ) C: D. Dico A: C ) BzD. Nani, mputaE: B: c: D: ergoi A D E. ErgoA:C’ ’5’

)’E:Cvel À13:.D. Q.E. D. i
spam». xxvm. THEOR. «

Si prima ad fitundam imbue") maiarem ratine»),
quam renia ad quartant: Imbebit quoque compqfim
prima cum [acaride ad ficundam maiarem ratinant,

” quam compojita mua cum quarta ad quartant.

’ G

I x A t L ...-JA B c 1: F .,
iSitAB: BCDQE: EF. DîcoAC:,BC)

DF:EF. Nam cogita GB: BC z D E: EF.!l- 1°. 5.
Ergo P AB D GB; adde vrrinque BC, erit ’ A CV- 4. "a
F GC. ergoà AC: Bcncc: 3cm efi’ mus-8.5.

E F0 ’D. . . .5 la. s.
, * PROP. XXIX. THEOR.

- Si compqfita prî’ma cum femnda ad ficandam Ima-

iorewbabuerit ratinant, quam compojita tenir: cum
quarta. ad quartant: Imbebit 41494112 diuidendo pria
ma ad ficundam radium» rationem, quam- tem’a ad

quartant. i a aI 1 v St:



                                                                     

-s"5à?!

.3995Un
nt9.k-sa.

a. hyp.
il 39v 5.
x. 16. S.
*n la. 5!

N. 1.0 si i
fl’ 8- St

ne DEVCLIDISELEMENT.

G:

a. x l k -. .A I B -C D E F
Sic AC: 8C )DF: EF: dîcoAB: BC)DE:

EF. IntelligeGC: BC:;DFiEF. Ergb’AC
) G C. Aufer communem BC: erit? ABDGB.
Ergo AB:BC ) r GB: BC, valf DE: EF.

Q- E.D. ,*PROP. XXX. THEOR.
B Si compojita prima cant

A’---’-*’--*c fitunda ad ficundam ba.

ban-i: naîtrez» ratio.mm qui» compojita ter-
v’tia mon quarta ad quartant : lochait par couder.
forma mimi: prima cum fituttda ad primant mi-
norera rationna, quam ter-tin un» quarta ad ter-
tram.

Si: AC: BCD DF: EF: dico AC: AB (DF:
DE. Namquia" AC: BC D DF: EF: erit di-
uîdendoAB: BC D QDE: Eh; inuertendo igi-
aux BC: AB C EF: DE, ergo componendc
AC: AB4’ a DF: DE. (La D. ,

* PROP. XXXI. THEOR. ’

A --- D Sifint tu: magni-B ---- E --.- tudirm A, B, C, à
C -- l F aliae ipfi: aequalesG - mimera D, E, [Bliz-H que maior ratio pri-mat priorum ad ficundam , quam primae pojleriorltm
adfetundam (A: B D D: E), item ficundae pria.
mm ad tertiam maior, quam futtndae poflerioruflt
ad reniant (B: C D E: F): erit quoque ex aequo
maior ratio primae prioram ad tertiam, quam pri-
mae pofln-ioram ad tertio»: (A: C D D: F).

Concipe G: C::E: F. . Ergo 0 B D G, ergo’
A: G P ApB. Rurfus paca H: G z D.:.E:er1

go
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’gofl H: G a: A:B,&foècius°’ H: G 4 A: un. a . ;.
Quare - A» H. Proinde me d r11: c vensg- ch. 13.5.

13:5. Q.E.D. du.
* PROP. xxxu. THEOR.

"A "(-- D I Si fiat ne: magnitu-
B .. E ......- dine: A, B, C, Ù aliae
C .... F .- ipfi: tramera aequales D,

w G . E, F; fitqae maior ratioH ü... primae priera»: ad fe-
- ramdam, quam ficundaapoflerioram ad reniant (A: B D E: F), item fiant;

da: priorum ad tertiam, quam prima: fafiot-forant
ad fiamdam (B : C D D: E): sur quoque ex aequo
maior ratio primae priant»: ad tertiam. quam pri-
ma: polirrioram ad tartinai (A: C D D: F).

Huiusce demonfiràtio plane fimilis et! deman-
firarioni praecedentis.

**PR0P. xxxm. THEOF.

A E B Si faerit maior ratio to-
F tim- AB ad toma CD, quam

C D ablati AF. ad ablatum CF:
«rit (7 reliqui EB ad rali-

gaam FD maior ratio, quam rotin: AB ad tarant
CD.

QuoniamAB: CD D AIE: CF: erit ’ permu-s. 27. s.
candi) A8: AF. D CD : CF; ergo conuertendo (à. 30. s.
AB: EB C CD: DF, permutando igitur AB:
CDF 4 EB: DF. Q. E. D.

* PROP. XXXIV. THEOR.
Si fin: poitrinant maguitudirm, Ü aliae ipfi: ae-

WÏOFMOro, litant Maior ratio primae 15710712;

. I a
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» ad primam pofleriorum, quamficandae adjècundan,

(7 bact- maior, quam renia: ad reniant, Ùficdeirt-
upnbabebant omnes priant jimul ad omnexpoflerio-
res jimul maior"): rationna, quam omnes priant,
relifla prima, ad omnes pofleriorn, relrfia-quoqu
prima ; minorent autem, quam prima prioram ad
primant pojIeriontm; maiorrm dmiqae niant qui.
Ultima primant ad ultima»: poliment».

Horum demonfiratîo efl penes interpretes,’
quos adeat, qui eam defiderat. Nos omifimus.
breuitatis Radio, 8c quia cornu: nullus vfus in hi;

Clementit. *



                                                                     

HKâŒH (î ra:

E V C L l DIS
ELEMENTORVM

LIBER V1.
.ifiâi’lrlfifië’ÛÂ-âffiilî

DEFINITIONES.
’ 1. Simila: figura: reéîilineae funt, quae a:

fingulôs angulos fingulis aequales habent, 8c
circaiaequales angulos latera proportio’nalia.

F Nota fimilimdinis en hué A).
2. Reeiprooae figura funt, quando in vtra-

que figura antecedentes ô: confequentes ra-

tionum termini fuerint. i3. Secundam extremam Ümediam rationem - i
luffa lima [dia eflè dicirur, quando v: tort
ad mains fegmentum, ita malus fegmentum
ad minus fe habuerit.

4.. Altitude cuimquc figurae cit linea per-
pendicularis a vertice ad bafin duâa. .

5. Ratio. ex rationiôu: componi dicitur, quatr-
do ratienum quantitates inter fe multiplicatae
illius faciunt quantitatem.

B I .
* Signum quantitatis rationîsA: E efi x. fu-

licet fignum quoti, qui indien, quotîes amendent
icontineat confequentem val aligneront eius. pat-
(un. Iam quia rationnai. A a B 8c B: C quantita-

A B , . . . . Ates-Ë &-E- inter fa maluphcatae fanant ï!
quae quantitàs et! ratinnis A16 z dicimus rationem
A: C componi ex rationibus A: 38e B :, C, quoâ -
fic faibimusLA: C) :2 (A: B) -t- (B:C)-.

» I 3 PROP.
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PROP. I. THEOR.
Triangula ABC, ACD, 69’ paralldogramma

EC, CF, quae eandem [robent altitudinem, fient k
inter je v: bal" BC, CD.

E A F x. In BD produâa fu-
’ .mantur BGzGH:BC, &DK:KL:CD,

a; iungantur AH, AG,

i AK, AL. Ergo’ AHGB CDK ABG:A. AGH .-.
A. ABC, a: funt proinde bafis HC &AACH
bafis BC ô: trianguli ABC aeque multiplicia.
Similiter pater cire bafin CL à: A. ACL bafis
CD à: A. ACD aeque multiplicia. Iam fi
HG ), z, ( CL: ericôz’ AACH D,:,(

p. miens, A. ACL. Ergo BC: CD : 5 A. ACB: A.
ACD. Q. E. D.

7. 4:. a. 2. Quia Pgra. EC: CF fun: dupla 7 Arum
3. 15. 5- ABC, ACD, ô: hinc 3 EC: CF z A. ABC: A
* "’ 5’ ACD:erit’EC:CF :BC:CD. E. D. C

138.!.

* .Scbal.

G Hinc Man3*H D la ABC,DEF,()’
pgra. GC, BF, ,

B quorum arquait:L. C FKfimt bafi: BC,EF, êta fe bahut ut altitudirte: A! , DK.
. Sume IL : CB, a. KM : FB, ac iunge LA,

ê, ,, à MD. Quia ergo 1L :sz erit; A. ALI: A.
a. æ. .. DMK z AI: DK. Scd AIAL1::” A.IABC, a.
s. 7.3.". 5. A. DMK z A- DEF. Ergo A. ABC : A 0512:9
a 15- 5- A]: DK z: Pgr. cc: Pgr. HF. Q. E. D.

PROP.
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LIBER VI. 13’:
PROP.. Il. THEOR.

A Si vni Iaterum BC trianguli
ABCIJarallela reéîa lima DE du-

aatur: bac: proportionaliter fi-
D E mai: ipfiu: trianguli laura AB,

AC. Et fitrianguli ABC laiera
C AB, A C Proponionaliterfifla ,

y . fuerint: quarfefîione: toniungit i
refit: lima DE relique trianguli lateri BC par .
allela erit.

1. Si: DE ad BC. parailela: dico fore BD: -«
DA : CE: EA. Iungantur enim DC, BE.
Et quia’ DE, BC parallelae , erit A BDE :N- hum
A CDE. Ergo A. BDE: A. ADE z a A; g? s?
CDE: A. ADE. Atqui A. BDE: A. - ADE
2 ’BD: DA, 5l A. CDE: A. ADE:CE:W 1-" 6-
EA. Ergo BD: DAzi CE: EA. Q. E. D. a n. s.

2. Quian BD: DA :CE: EA, 8c BD: DAo. hyp.
:” A. BDE: A EDA,&CE: EA:A.CDE: m L 5o
A EDA: erit? A. BDE: A EDA :: A CDF.:P "° 5- x
A EDJA, Ô; hinc :r A qua. t gî-

7. o tu

PROP. .IIIuTHEOR.
Si trianguli ABC an-

4 gala: A lifariam fire-
V tur,ficam autem au

A hem refit: lima AD fi- I
ce: etiam bafin BC: 64-

B fi: figmmza BD, DCD C’ eandem rationem babo-
6unt, quam reliqua trianguli laura BA, AC.

I I 4 Et
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.Ettôfl r.BC e mm
E BDï Dé 6’4ij baba:-

ant rationcm , quam n-
A ligua trianguli ABC 14-

. un BA, AC: quae a
B * venin A ad fiéïionem

v D C D ducitur rafla lima
AD, triunguli angulum A hfariflm ficaôit. I

1. Ducatur enim .ad AD parallela CE, ô:
producatur BA in E. ’ Quia ergo ang. ACE

’99. I. 2" GAD, ô: AEC 7:” BAD, ô: GAD z?
21?- BAD: erit ACE z AEC, ô: AC zzz AH.
,13.. Hinc!» BD: DG z BA: AC. Q. E. D.

2. Iisdem confiruâîs, fi BD: DG z BA:
AC: quia BD: DC:4’ BA:AE, eritBAzAC’

un II- s. n " BA: AE, à: ergo AC 2* AE, à: ang.
F 9’ 5” ACE-:13 AEC. Sed ang. ACE z " DAC

. ô: ang. AEC ::” BAD. Ergo ang. BAD z
DAC. Angulus igitur A bifeéîus dt a méta

AD. Q. E. D. g O

PROP. IV. THEOR.
F daguiangularum trian-gulomm ABC, DCE pro-

portionah’a finit lutera
qua: circum aequale: an-
guIaJ; 55’ homologa fin:

me", que: aequalibu:
B C E angulirfiôtenduntur.

Sir ang. A 2D, B 2 DCB., ô: ACB z E:
dico fore BA :AC:CD:DE,item BC:CA::
CE: BD; &AB: BC:-DG: CE. ’

Pofita
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Pofita enim CE ipfi BC in direétum, pro-

duc BA ô: ED, quae in F concurrent: quia .
ang. B 4- E : v 1H- ACB (8 2. Reâis. gym;
Et quia ergo CD ad BF, à: AC ad FE paralle- .Ï h
lv efi: ami AF:CD, a: FD : AC. Sed’hlê s4. r-
BA: AF z: BC: CE, a: alterne AB: BC:-Aw’ ’* 6

CE, ôz DC: CE :9 AF: CE. Ergo AB: BC à. 7. g.
: DC: CE;

Rurfus obCD, BF parallelas cit " BC: CE
i: FD: DE r. AC: DE. Ergo alterne BC:

V ÇA à CE: ED.
Et quia erat AB: BC z DG: CE: erit ex

aequo D RA: AC :CD: DE. Q. E. D. a. a. s.
* Sabalium. * ’

l. Hinc A3: DC 1:: * BC: CE :: AC: DE. un la. 5’.
4 a. Si in A. EFB ducitur bali BF pamllela CD:-
eflBF:.CDÀ:BE:EC:FE:ED. - N18

3. Triangula aequiangula fimilia faut.

PROP. v. THEOR.

. F . Si duo fringuât’ * C ABC, DEF lutera ba-
D Îl- ù 6mm. proportiunalia:

acqumngula erunt
B triangula, (f niquas

le: [mâchait languier,

quibu: bomaloga lama fiâtenduntm.
.Fac ad reâae DEF punétum quidem D ang.

EDG 2-. CAB, ad punâum veto E ang. DES 23’ I”

à: CBA: à: reliqui G, C aequales erunt’. Er- 31:6:
gai A3: BC z DE: EG. Sed° AB: BC:: m h",
DE: EF. Ergo EG:”’ EF. Similiter quia un 9. s.

I 5 I E1):
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13K EVCLIDIS ELEMENT.’
BD: DG’iE AB: AC’:’ ED: DFC, erîtDG

2 DF. Quare C ang. F 1: G : C, à: ang.
FDEzEDG: A, à: ang.FED:DEG:B.

Q. E. D. ’f StboI. Talia ergo triahgula fimilîa funt.
(3. fch. 4. 6.)

PROP. VI. THEOR.
A D C Si duo triangula ABC,

H DEF vnum angulum A
vni angqu FDE aequa-
Iem bahut ,° cira ae-

. B Ç E F quater autem angulw Ia-
tera proportionalia (BA:.AC : ED: DF):

. aequiangula 4mm: triangula , U uquale: ha-
ôabunt angular, quibu: bomologa laura BA,ED,
ô: AC, DFfubtmduntur (B .: DEF, ô: C :

DFE). * .Ad raflant DFLfifiant ang. HDF z A vel
FDE, ô: ang. DFH z C. Erît ergo f ang. H
:7 8,6: HD: DF :Ï BA: AC z" ED:DF.
Quare” HD : ED, ideoquex ang. DEF z
H: B, ô: ang. DFE: DFH::,C. Q.

E. D. IÏ Sabot Talia ergo triangula fimîlîa faut.

PROP. VIL THEOR. a
A D Si duo triangula ABC,

DEF vnum angulum A,
H vni D aequalem bahut;

cirta alios autem angula:

B c E F ABC ô: E laura propor-

D C C tionalia



                                                                     

LIBER- V1. 139g
ID tionah’a (A8: BC: DE: EF); reliquorum v:-
ro.C, F virnmquefimul vol minorent vol non
.4 minorent rafla: aequiangula arum triangula,

ü aequo!" haôcâunt angulo: ABC 6c h, cir-
ât ca qua: laura fiant Proportionalia.

1: Si enim non cit ABC : E: fit alteruter
ABC maior, à": ponatur’J’ang. ABH:E. Sint 4’- 23. I-

. C, F nanti. Iam quia 8c A: D: erit inae-zj Ï:
à! quiangulis" triangulis ABE-I, DEF, AB: BH p. hyp.
15 2* DE: EF. Sed’8 AB: BC:DEzEF. Er-y. 9. 5. a
i go? 81:1: BC, ideoque 3 an’g BHC :C ont g. r.
.Reâo. Quare’ ang. BHA o reâo, à: proina. 13. I-
F de ang. F Dreéîo; contra hypothefin.

z. Pane autemytrumque C, F non erre re-
&o minorem , ôz tamen ABCDE. Quia ang.

1 BHC z C: ang. BHC 4- C n0n cirent duo-
’ bus reâis minores. E.AË. Ergo in vtro- a. I7. I.

que cafu ang. ABC z E; ô; hinc ang.C :F.
Q. E. D.

x ’ mon»...
16. Talîa ergo triangula etiam fimilia font. (3.181.

Æ )o
z. Eodem prorfus modo ex :6. 1. in locum 4. 6.

fubflituta demonfirariîpotefl hoc theorema: Si duo
triaxgala mon: angulum vni acquit"; hâtant, cira:
alios autem agada: lama aequalia , reliquorurn v:-
ro angulornrn Wrmnque fimul au; minorenq au: non
minorent ratio : uqulia mon triangule, à arqua-
Ie: baladant angulos, ciron que: fil"! aequalia [ne
ra , à tænia»; Iam: "m’a arquai: bûchait.

PROP.



                                                                     

.4. EVCLIDIS ELEMENT.

PROP. VIH. THEOR.
Si in triangqu "frangin

Io A B C ab angqu rafla, A
ad bajin BC perpendicularis

D c AD ducatur: quae ad par-
pendicularem funt triangula ADB, GDA Cito-

i ü ABC Ü interfefiant fortifia.
a. to. a. Nam ang. BDA a" GDA r. BAC, ô: ang.
3. 32.1. EAU: C, 0b communem B, item ang.

CAD:B, ob communem C.’ . Ergo Aa.ADB,
«sidi-:95- CDA ,n à: ABC fun: aequiangula, 6c proinde’

’ fimilia. E. D. .
Carol -L Ex hoc manifeflum efl, in triangufo "54:13qu

perpendicularem, ab angqu rafla ad bajin duflam,
mediam proportionalem (fié inter figmenta bali: (:2:-

f . v. A BD, DA, DG); 8c praeterea, inter bafin (7 bali:
a: fignmmom vtrumlibet, Iam: figmenta contaminant

’ Medium (flèpropom’anale (-.3;- BC, CA. CD, 8c fin
CB. 5A, BD). .

PROP. 1x. PROBL.
, A data rafla lima AB mayora-
l: Mm porion: (e. gr. terciam) al.

E fiindare.
B Ducatur ex A fub quouîs. an-

C gala re6ta AC, à: in ea fumatur
punâum D vtcunque , à: ipfi A D aequales
fiant DE, EC. [même BC parallela fiatèDF.

u. 2. a. Exit ergo x BF : FA : CD: DA. Sed DG
A. 841:5 5:2 DA, ergo BF .T.’l 2. AF, 6c AB z 3 AF,

ideItAFz: ëAB. Q. E. F.

mon:
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A Scbol. Sumîtur-în hac demonfimîone, fi qua-

tuor magnitudinum proportionalium (CD: DA z.
DF: FA) prima feeundae fit multiplex, terriom
quartae aeque multiplicem elfe. Cuius veritas,
fi cui ex 3. 8: 8. def. s. non patent, fic ofiendi .
pofTer. Sumatra: aligna G, quae fit aeque multi-
plex ipfius FA ac CD ipfius DA: erit (us. ç.) G:
CD : FA: DA, 8c alterne G: FA z CD: DA
..-. BF: FA. Ergo BF :1 G. 8c ideo BF mm mal
tiplex ipfius FA, quam C D ipfius DA. A l I

A mon x. mon
A

Data»: "84m [imam in-
v ’ fiâamABfimiliterfecaro, v:
E G data "au AC fié?» efl (in
c x B un
Pone datas AB, AC ira vt quemuîs angu-

lum A comprehendant; iunge BC, a: huic duc -
parallelas EG, DF.

Iam, fi praeterea îpfi AB du&a filerît pal-à!-

lda DHK , erit F DH z: FG ô: HK : GB. n. 34. t.
Porto in A KDC eft mCE: BD :KI-l: HD 12:6. I
:i BG: CF. E: inA GAE eft EDzD. :v 3- 7. s»
GF : FA. Ergo fegmenta même ABfehabent
vt fegmenca rçâae AC. E. F.

IA CoraIIar.

Ergo-[î ad ou»: trianguli loto: plan: poulaine
(le fmrmt: mon 00131414891110! Mignon"): fi -

muta p-oparmnalia. . ’
15:50-



                                                                     

142. EVCLIDIS ELEMENT.
* Sabolium.

Hinc difizimùs

H L "flan dam AB inquanti: aequales par
tu (pues s) fac-are,
id quad facilius
pnefiatur fic: Duc

D infinimmAD.eique
N parallelam 3H et-

iam înfinîtam. Ex his cape partes aequales A8,
R5, 5V, VN, 8: B2, ZX, XT, TL, in fingulis vna .
pandores, quam defiderantur in A8. Tutu re&ae
ducantur LR, T5, XV, ZN, hac quînquifecabunt

fi 33’ L data): AB, Nam RL, 8T, VX, NZ ’ parallelae
, funt, ergo quum AR, R8, 8V, VN aequales fiat.

z ë:- huJ- cran: ” AM , M0, OP, PQ aequales. Similitet
’ W5: quia BZ 2 ZX, erit BQ z QP. Ergo AB quin-

quife&a e11:

PROP. XI. PROBL.
Dada: dati: reflir limât AB,

C A C tritium proportionalem inut-

4 B nire. v ’ .Datas raflas füb quouîs angulo A

pofitas produc,& in AB produâa ca-
pe BD z AC, iunge BC, cui parallelam age DE.

(à la 6- SiceritAB:BDid eft AB: AC :CAC: CE.
Q. E. F.

PROP. XII. PROBL.
’ Tribu: dati: wifi:

A Bcnlim’ir A, B, C, quar-
1 l tan: proportionalem in.

neutre. ’
. , 6* E bub angulo quouîs

D ducantur reaae infinitae DE, DE, in qui bus
capu-

.3505-
.0.
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Icapiatur DG : A, CE z B, DH : C; iun-
&ae GH parallela ducatur EF.

His enim faétis erit:r DG: CE z DH:HF, ç. a. a.

id eflfA:B:C:HF. E. F. r
PROP. XIII. PROBL.
1), Duabu: dam rem: Inuit

AB, BC, mediam proportiona»
lem: inuenire.

Ponantur in direâum, 6:
.A B fuper AC defcribarur fami-
’circulus ADC, ducarurque a punâo ipfi AC

ad reétos angulos BD. *
Duâis enim AD, DC, erit, 0b ang. ADC” fi 3h 3.

’reâum, -:-:-AB; BD, se". Q. E. F. "- MM
A Scholium.

Et (pet l. (ch. 3l.;.)jî rafla BD, "(En AC ad rafiot
infiflen: ,jit media proportionalis inter bain: figuren-
ta AB, BC: fimicirculu: [Bayer bac AC defiriptur,
par extrenmm illim- D tranjibit. Nam quia (pet 6. 6)
ang. A : BDC, 8c C z ADB: erit ADC reEtus
(pet cor. 3:. 3).

PROP. XIV. THEOR.
A F Paralldogrammorum AB,
m f BC, aequalium, 59’ vnumano

’15; lum B vni B aequalem ba».

l tritium. rempare propor-
c vtionalia fient laura , quae

airain" arquait: angulo:
(DE: BE : GB: BF). Et quorum parallalo- l
rammorum A B, BC, vnum angulum B vni B

aequalem babentium, nerprun proportionna
fiant Iatera, quae circum aequaln angulo: B,
i114 inter [a jan: aequalia. POfitÎS



                                                                     

14.4. EVCLIDIS ELEMENT.

A F Pofitis in direâum DE a: ’
BE: erunt ô: FB, BG Q in

’15; .direâum. Compleatur
Pgt. FE.

c 1. Iam quia Pgr.AB:
344, , I. BC:erîtAB:FE:76 BC:4.. .. a. FE. Sed AB: r1; :«P DB: BE, (me: ne:
u. u. 5. G8: EF. Ergo D3; BE...." GB: BF.

2. Quia set hyp. DB: BE z GB: BF; 8:
DB: BE :: Pgr. AB: FE; à: GB: BF:BC:
FE: erit; Pgr. AB: FB,:"BC: FE; quare

m 9: 5- Pgr. AB z ü BC. Q. E. D.

9.3.fch.15.1.

PROP. XV. THEOR.
’ ......... Trian ulorum a: ualium,
B DABC, ADE, 69’ vnamqangulum

BAC vni DAE aequalam ba-
bentium, reciprorc proportiona-

E lia faut lutera, quae circum ae-
I ’ quale:angulo:(CA:AD:.-EA:

AB). Et quorum triangulorum ABC. ADE,
vnum angulum BAC vni DAE caquaient babeu-
u’um , reciproce proportionah’afimt lutera, qua:

* timon: arquais: angulor, Ma [ont interfi: ae-

qualia. ’ * i APonanrur in direâum latera CA , AD, quo
palans... faâolôz BA , AE in direéîum le emnt. [langa-

’ tut quoque BD.
7. 7. 5. 1. Iam quia A. ABC:ADE pet hyp.erît7

A. ABC: A ABDzA ADB: A ABD. At-
3.1. 6. qui A ABC: ALABDzï GA: AD, 61A.

i .. l ADB:
I
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ADE: A ABD :EA: AB. Ergo CA: AD
,-.’,EA: AB. , Q. E. D.

2.. Quum er hyp. CA: AD: EA: AB, ô:
CA:AD : A ABC:A ABD,&EA:AB:’
AADE: AABD: eritAABC:ABID z! .
ADB: ABD. Ergo AABC’:AQADE. . q. 9. ç.

a. u. 5.

E. D. .
PROP. XVI. THEOR.

Al 0 o H Siam-btuor raflai

L, lima: pro-B r .F a portionalaD A A B C r D filerintlAB:
CD :t E : F: reflangulum ABX F, fil: ennemi:
emprebenfim, arqua]: en raflangulo C D X
E, quodfub medü: aompreben’ditur. Et ji ra-

. &angulum AB X F, extremi: romprebcn-
fana, aequo]: fiurit ai CD X E , quodjub me-
dii; comprebenditur : quatuor rafla; lingot AB,
CD, E, F proportionaler’ orant; l

Fiat enim’ 4 fuper AB reétangulupa huius a. feh.46.’x.

alterum latus .BG : F, item [piper CD fiat
Rg1.-CH, cuius alternai ’Iatus DH:E.

I. Quia ponitur AB: CD:; E: F:” DH: a. 7. 5.
ne: enter AG:CH, id efl AB x F z CD’ 9-14-45.

x E. E. D. -2. Quia Pgra. AG, CH, anguîos mélos B,
D aequales habençia, aequalia ponuntur: erit

. AB: CD9:DH:BG :E: F. E. D. p
’ 861201. -Hinc ad datanfreaam A3 facile efi

datura "Singularité CH appâta", faciendo ’ A8: a. n. 6.

ÇP :9: DH: . . . .K PR 0 P.



                                                                     

14.6 EVCLIDIS ELEMENT.
’ PROP.XVI«I.THE0R.

MA Si tu! re-I . fine h’nenA,5-53 A C B D B, C, propar;
’---4 O l tionaln fin-fiat: reéïangulum fia 19:1er A, C campu-
bcnfùm «gaule a]! ai quad a media B flaqua-
drato. EtÎji refiangtdum fia «trahir A, C
comprebenfimz dagua]: filtfit ai quad a media B .
fit quadrato: tu: rafla: finale A, B, C , pra-

partiamzk: arum. A  ’ 1. SitD:B. Iam quia (hyp.) A; B::
«.16. a. B: C: eritA’: B:D:IC.a ErgovAa(Ca.?.n
*’39-d:5’-BXD::’*Bq. Q. E. D. .

2. Quia ponimr A X C:Bq : BXD:
erit*A: BI:D: C: B; C. E. D.

PROP. XVIII. PROBL.
E. Admareéïa li-’

r8 ma AB dm rafli-
. lima CE jimile (5’

militerpofitumrt- ’ ,

A C .Déîilineum A dafcri-
être. a

n, 13. l. ’ Iunge DF, a: fac" ang. A :C,& ang,ABI-l
v :- CDF, ang. vero BHG:DFE,& ang.hHBG

1:: FDE.  Re&ilineum.AHGB erit .m ipfi

CDEF.   lv. confir.& Nam A. HBA aequiangulum ’ efi’A FDC;

s 13E;- 6 ô: ergo 5 HB: FD z. HA: .FC :VAB: CD.
’ ’ 4’ ’Eadem mime in Ais HGB, FED efi HB: FD

0- Il. ’3’. .cBG:.DE r. (EB:-EF. Ergo’ HA: FC

. ,- h 4; v
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:: AB: CD : BG: DE: GH: EF. Prae-
’ terea pet confina efl ang. A :C,& B:ABH , 4

-i-HBG: CDF-I-FDEzD, a: G:”E,
a H: GHB 47 BHAzEFD-i- DFC : F.
Ergo re&ilineum AHGB dato CE fimile ” cit r. 1. dcf. 6.
6: fimiliter fùper data AB pofitum. Q. E. F.

PROP. XIX. THEOR.

C Similia triangule A BC,
C F DEFjÎmt inter je in dupli-

G and ration: latarum bama- V a
B Iagamm, BC, EF.
l - Fiat enim C BC, EF, t’- H- G-

A B D. EBG, iungatur GA. Quia
-îgîtur.(hyp.) en: AB: BC:DE: EF, 6: alter- m ,5. g.
neI’ AB:.DE:BC: EF:’ EF: BC, ang.au- 1. confit. ’
rem 3:15 (hm): erit A ABG : v A DEF. w w 6-
Quare A ABC: A DEF :9 A ABC; A ABG ï; î; à:

:x ne: ne 2* (saur. Q. E. D. ’ a. mdefig.

. mon» XX. THEOR.
v I Similia pa!y-’

n . gant: ABCDE,FLKGH infimi-

- lia triargula di-
L ruidunturfifnû.
’ ’mcra «quam,

C K , Û" bamalaga ta-rit. Et :2ng A BCDE ad ’palyganum
FLKGH limita»: raflant»: baba: du", quam
Il??? bamalagum AB baht. Iam homologua

K1, w! ALIun-



                                                                     

a. I. clef. 6.

p. é. 6.

y. 3. u.
- 3. 2:. 5.

ne EVCLIDIS EBEMENT.
A r ’ x2; zinguant

I BE,. EC,-. LH,B ’ l LG.. Quia’ang.
H; EAB r: LEI-L

L ,8; BA: AE. z
"  . . " HF: eriflcD C rK G A.EABN.A

LFH, ô: ang. ABEtvaHL,& EBx-BBAzLH:
HF. h Scd ef’c etiam B ang. ABC z FHG’. 6:

AB: BÇ z. FH: HG. Ergo ang. EBC :7
LHG,.& ex aequo’s EB:BC:LH: HG; Qua-
fela A BEC m A HLG,& ang. ECB :NLGH,
à: EC: CB z LG: CH. Hinè (aniline: de-
monfh-atur A CED m A GLK. Q; E. Dr

2. Dico fore A ABE: A FHL: A BEC:
A HLG:A CBD: AGLK:P0LABCDE:
Pol. FHGKL.. Iungnnrur enim AC,*’FG, D8,
KH, Iam quia proprer fimilitudiném poly-

E"

. gonomm ahg. ABC:F.HG, aux B; se:

2:?son!è:a-

FH: HG: eritfl ang. BAM z HFN, ô; BCM
z HGN. Scd t ang. ABM »z En, &MBC

.: N H G, ergo; aequiangula funzAa A B M,
,FI-IN, item A M B C, ,NHG. AM:
MB z m: NH, a: M8: natrum NG,
8:3 ex aequo AM1MC’2FN:NG. Amuis’

CAABMzAM’BC:AM:MC: AAMEzA
l. 12. s.

a. u. g.

EMC, a: hincA ABE: A BEC :: IAABM; A
MBC z AM: MG. SÎmîliter ofienditur A
-FHL : A HLG : m: NG. figé i A ABE:
A BEC z A FHL: A-HLG, a: altem’nndo A
ABE: A. FHL-zm «BEC»: vA- REG." «Similiter
oflendemus ope reâarum DB,KH efl’e A FBG:

. a Î î AHLG
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A HLG z: A I CED: A GLK. Ouate erit A.
ABE: A FHL : A BEC: A HLG: A.CED:
A GLK z ’ Pol. ABCDE: Pol.FHGKL.
E. D.

filtrer U. expeditiu: idem ficrdemonfirntur.
rQuia A ABE m * A FHL, cit A ABE: A FHL
::À(BE: HL) 3. Scd A EBC, LHG oblfimili- A. 19.
tudînemfunt in eadem rationne (8E: HL)’.
Ergo A ABE: A FHL z A EBC: A LHG.
Similiter A EBC: A LHG: (CE: GL)’: A ’
CED: A GLK. Ergo A ABE: A FHL : A
EBC: A LHG z A CED: A GLK :1: B Pol.
ABCDE: ’Pol. FHGKL. E. D.

3. Dico ABCDE: FHGKL : (A8: FH)’.
Nam quia’A ABE: A FHL:* (AB: FH)z:4
erit Pol. ABCDE: Pol. FHGKL :* (AB:
FH) a. E. D.

Connerie. ar. Quum de fimilibus quadrilaeeris codem amo-
do demonftvetur, a: efl’e in ratione dupliCam la-
terum homologorum, 8c idem de triangulis F ,
ofienfum fit: pater vniuerfe , fimile: ratifiions figu- lb 19. 5-
ra: inter fi Mfi in ration: duplicata bombgorum
laurant.

a. Et quia, fi homologîs’ laterîbus AB , FH ter-

tia proportionaiis T fumitur, efi AB ad T in ra-
tione duplicata ’ homologomm latemm: manife-
fium e&,ji ne: "En lima: propartianaln fherint,
v: prima alternant,- in: çflè figurant reflilinmm,
que: fi: a prima. adfimilem Ù fituilinr dgfiriptam
a Inutile.

Io [on dcf. 5.

* ScbaI. . l

B Hinc elîcîtur methodus figuram quamuis "817i-
nmn augendivvd ":51":de in miam de: .- Y:

v K 3 I fi velu



                                                                     

15° EVCLIDIS ELEMENT.
fi velîsyPenthgonî, cu’xus lutas CD, aliud faute

quintuplum: inter CD 8: s CD quae mediam
proportionnlem , fuper quam ’ confine pentago-
num fimile date. Hoc erit quintuplum dati.

PROP. XXI. THEOR.
gy: A, B, aidant r:-

A Eilinea C fiant ftmilia,Ô’
inter fa fion: fimilia.

Nam quia vtrumque A, B eidem C fimile
r. I. des «fait: vtrumque T aequiangulum erit ipfi C, à:

tu hi".

au;

f LM LN s
A QR (au

circum aequales angulos latera habcbit pro-
portionalîa. Quare &A ipfi B aequia’ngulum C.
c117, &in vtroque .latera ciréum aequales an-
gulos proportionalia’ funt; ac ergo AN" B.

Q. E. D. ’ .
PROP.XXII.THEOR.

Si quatuor rafla: lima: proportion!" fue-
rint (AB: CD: EF: GH): Ü refîilinea,
ARE, CLD, FM, GN, que ab ipjirfiunt, , funi-

Iia (ffimilittr dofiripu, propanionalia arum.
Etfi "adiriez AKB, CLD, FM, GN, quanta
ipjî: AB,’ CD, EF, CH fiant . fimilia 8’ Militer

dofcri ta,iproportionaüa fqarint: Ü’ ipjac r:-

flaa inca: AB, CD, EF,;GH proportionaln

arum. . ; ’ r x. Su-
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1. Sumatur enim’oipfis AB,-CI) terris pro- r. u. 6.

portionalis 0, 6: ipfis EF, GH tertia propor- G
rionalis P. ’ Et quîa cit" AB: CD:EF: GH, "- h??-
& ergo CD: 0 z 9 GH: P:- erit ex aequoxï’ à”;
AB: O z EF: P. Arquî AB.: 0 :2 4’ AKB: a. 2. cor.
CLD, ô: EF: FC.-:4! FM: GN, Ergb 9 efl: 3°- 5’
AKB: CLD: FM: GN. E. D.

2.. sa: AKB: CLD’zzFM: GN, a: fiat" AB: a. u. a.

CD:: EF: QR, a qua ü ipfi FM vel GN fi- U- 3 5.
mile à: fimiliter pofitum RS defcribatur. Ergo
erit (pet pattu. hui.) AKB: CLD z FM :2 R5;
,Hînc FM: GN::9 FM: R8. - fifi ergofl RSF- 9- S-

» r.- GN, ô: hinc (par Lemma fequens) QR z
GH, ideoque AB: on :1 En en. Q. E. D. 7. 7. s.

LEMMA
Si refiilinca GN,RS fimiliaff aeqimlia fiant.-

bomologa ipfarum loura GH, Q1; inter jcfim:

aequalia. ’ , ’
Si enîm negas: alterutrum velutîQRFGH

crû. Et quia cit per hyp. QR: Q3 z GH:
’ HN: erit Q8 H a HN. QuareARSQ îpfi a. 14. ç.
BGNH impofitum non congruet, fez; mains erit.
BER autem’ Reâif. 8R: Reâil. GN 2 ARSQ: fi P 5a
A GNH. Ergo 3 efl’et-Reâil. 8R H Reâîli--

nec GN:" contra hypothefin. Ergo CH :-
I’QR. Q. D; " a

K4 EJPROR



                                                                     

: 15:. EVCLIDIS ÉLÉMENT.
PROP., XXIII. THEOR.

- D h Aoquiangula Paral-
’ ’ l ""1? IelagrammaAC, CF in-

ter-f: rations»: bubon:
n ex lateribu: compojt’tam

(il AC : CF: (BC: CG)
PILKE P F ’1- (DC: CE).

PÔfitÏî BC, CG, quae funt circa aequales
n. 17:11.. i5. i. angulôs C, in difëatlm, erit à: *DCE vna rafla.

. Comple’atur Pgr. DHGC,& fumta aliqua reâa
412,6. malmène: CG:K: L, &DC: CEszM.
m scdéf-ô-Eri: ergo K: M zinc: L) 4.- (L: M) z

(BC: CG) ei- (DC: CE). Iam quum fit K: L
).1.6. :BC:CG:5AC:CH,&L:M:DC:CE

I . 4:5 CH:CF:eritex aeqtfo K: M:AC: CF.
z. u. 5. Quare’ AC: CF z (BC: CG) -i- (DC: CE).

’ Q. E. D.

, p L * Sahalia. , ! .1. Hinc-.36 du. 1. parer primo, triangule BDC
CEG, quae vnum angulum (ad C) aequalem haha",
e e in ration: campoyim Internat (BC: CG) 4-" (DG;
CE) arquaient angulum continmtimn. A

a. Patetredangula AD X DO, GC X CF: 3°
a. 35.1; -1açoifide ” Pgra anatomique AC, CF, (7 triangnlhh
A. 34.. I. BCD, CEG, rationeiu inter je [mien campajitam et

ratianilzus b’afium (7’ altitudinum , fc. (AD: CG) 4-
’(DO: c9).

’ .3. Pater, quamadaitn’angulorum a: paraflelngram-
mm ratio exhiberipqflit. Sunto Pgra. AC. CF, quo-

i mm haïes AD, CG, altitudînes vero DO.CP. Fiat

CF: DO z AD: Q: erit AC: CF :(AD X
(h m 5- D0:GC X CP :FQX CP: CC X CF) 2:

3 Q: GC.

. 4. Pare:)zi
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4. Pater via dimimdi propofirm parafielagram-

imam CF, ml triangqum. Sunna): pro vnitate
quoduis quadratum, cuiu’s lams fitaK; quaetatur
ratio bafis CG, 8c ratio altitudinis CP ad lams K, -
e: gr. fit CG à." 2 K, CP :2 a K; multiplian-
tm- hî numeri pe’r fe inniccm: dico fore-CF:6
Kq. Nam CF: Kq r. (CG: K) 4- (CF: K) :
(z: I) -i- (3:1) :7 6:1. Ergo CF z 6 Kq.,, gaga a.
Hinc A CEG erit 3 la]. , -

PROP. XXIV. THEOR.
F» , C amiamrailvlagrammi
V ABCD ae ciron dime.

E E111 tram AqCufimt parallela- ,
a. gramma EG, HFfimtfi-

A G 4 . milia tati (Ï inter
Nam, quia EH ad CB parallela, en: Î BE:

EA:CK: KA. Et quia GF, CD Iparallelae
Tant, cité CK: KA: DG: GA. Ergo ° BE: ë- 1- 5-
ÈA :’ DG: GA, ê; Componehdo ’r BA: AF.: 5’;

: DA :AG, 6c alterne 9 BA: AD:EA : AG, g: les: 5..
id cit latera cit-cum angulum communem BAD v A
proportionalia funt. Pôrro quia triangula
GAK, KAE triangulîs GAD, CAB acquiangu- -
la’ funt: erit ô: forum Pgr. EG toti ABCD 1.29. 1.
aequiangulum, 6: 7 circum aequales angulo; r. 4., ç
D, G, erit AD: DC z AG: GK; circum ae-
quales autem B,.E, AB: BC: AE: EK; deni-
que ob eandem rationem DC : CA :2GK:KA,
à: CA: CB: KA :EK, ideoque; ex aequo DC:
CB:KG: EK circum aequales angulos BCD,
EKG. Ergo Pgra. ABCD, EG fimilia ” funt. a. x. def. 6-
Idem codem modo de Pgris. ABC D ô: PH
oflenditurÆrgo ethmipfaGEJ’lF fimilia° filar- 0. 2L 6.

Q. E. D. v K 5 f Corail.

. B
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154. EVCLIDIS ÉLÉMENT.
* Corail. Hinc pgra, quae vnum angulum vni

angulo aequalem 8c circum cos proportionalia h-
i ter: habent ,1 fimilia flint.

PROP. XXV. PROBL.
Data refiili en ABC fimilo 89’ alteri data D l

bagnole idem. eanjiituere. v

E L G .’ Applicetur 76 ad teéiam BC reflilineo ABC

aequalc Pgr. BE, ad reâam veto CE date D
aequale Pgr. CM, in angulo FCE:CBL." Su-
matur intèr BC, CF media 4’ proportiônalis GH,

a qua defcribatur" reéiilineum KHG ipfi ABC
fimile 5c funiliter pofitum. Dico etiam efl’e

KHG: D. -A Nam quia ang. FGE -l- ECB : * ECB-i-
. » 1508:5 2. mais: érunt BC, CF . in Y direâum,

itemque LE, EM. Quart: 3 BC: CF :,BE:
CM:’i ACB: D. . Iam quum fit * BC,
GH, CF: efi BC: CF:î ABC: KHG. Ergo
ABchGHzé ABC: me: hinc" KGH

:D. Q. E. F. ,-
PROP. XXVI. THEOR.

A G D Si aparallelagrammaAB
; I A CD parallelogrammum AE
v l - Ë FG auferaturfimile toti, 55’

l jimiliter pafitum, commune"!
B. C. cum ipjâangulam DAB blt- ,

. . fient:
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LIBER w. a 1;,
ben: .- tiroa eandem diamatrum AC e]? mm , -

Si negas’: fit AHC diameter ABCD fe- q
cans. GF extra F, in in H , 8: ducamr ipfi AD’

Ivel BC patallela CHIC.” " Erit’érgo Pgr. GK fiat au. "6.

mile toti ABCD,& hincDAzABzi GA :AKJ’ h à;
Scd quia ponitur Pgr. GErngBCD: efi: quo- ’
que DA: AB z. GA: AF.. Ergo GA: AK
:* GA: AE,-hinc AK.II-..A AIE. F. N

mon. XXVII. THEOR.,

n. lus.
. .ÂOQC sa

A C K ’ B A C ’ BOmnium arollelogrammoram A F ficundnm
eandem re’ am lineam AB applicatornm,-ff de- ,i
ficientium figuriaparallelagranani: KH,:fimilibu:
Cffimilitar pofitir ei CE, quota a dimidia CBde-
ferih’rur, maximum (fi AD, quad ad dimidiam
AC eji’ applicatum , fimile tarifie»: defefiui KH:

Ducatur ipfius KH diameter FB, a: ipfius
CE diameter DE, 6c defcribatur figura. Et
quia KH m CE , diametri illarum? F B, BD a. 26. 6.

coïncident. Iam .i .Ca]. 1. Sir .AK FAC: Quoniam i CF 2’". 43.. l.
FE: erit, addito KH communi, CH :KE. h
Ergo CG :i CH :KE, à, addito- CF com- g. 36. 1.

i muni, AF : gnom. LMN. Atqui AD :â i
CE a gnomone LMN. Ergo AD a AF.

Q. E. D. . a. a]:
i

i
l



                                                                     

156 EVCLIDIS ELEMENT,

l- CajÏ z. Sît AK   AC; Quia CB z AC:
h erit BD :’ DL, 51 hinc DH Zg DG ) FL.

3* h Ergo DK :’ DH)FL: a communi LK ad-
dito,-AD   AF; Q. . E. D.

. PROP. XXVIII. mon;

H - G P F

Ad dans raflant liman: AB data reflilineo
C agada parallalogramum applicara, dzficieml
figura parallalogramma, quae fimili: fit alteri
dans: D: 01mn" autem dation rcfiilimm C,
mi daguai: applicandum (fi, ne); main: Je ca,

quad ad dimidiam AB applicatur, fimils’ôn: ex-
. jiflentiôu: defefïu dît", quad ad dimidiam A8»
à a plicatur, Üpamllelogramma D, nui 01mm

  ’la deficere. V
,, la; L nBifeca*AB in E, ô: ab ipfia EB fac: Pgr. EF»
(.18. 6. îpfiD funilè.& fimîliter pofitum, 6c comple

Pgr. AG. Iamfi AG :: C: faflum efi: quad

’ proponebatur. - Si
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Si. verohonfir AG:C’; quum’ non poil m in,»

fit efTe AG   C: erit AC  0. Igîtur fac.” -r- 5:11.454-
Pgr. KLMN: AG- C a: fimile fimiliterque & 35- 6° r
pQIîtum ipfi D Vel" EF., itàvt ML; FG fint v. a. 6.
homoioga-latera, item LK à: GE. Deinde
pane GO z LK;& GP z LM, comple Pgr.
GOQP, produc PQ in S, à: OQ inTôzR. Di-
co efl’etpgr. T8 : C, ô: deficere pgro. 8R 1

N D. INam quia pgr. EF A: KM, 6: FG homolo- ’
:gu’m ipfi ML, CE vero ipfi LK: erit 9 ang. 0- 1- 3655.

FGE :2 MLK. Bit autem praeterea PG z "
ML,,& GO :LK: ergo pgr. OP: x ô: m x.4.&34.r.
«KM,& A) " EF. Quia praeterea 0P z K M & «3m44
( AG veN’ EF : erit" OP circa eandem dia,- W- 35- î-

  merrain GQBxcum toto EF. Quare FQ :4 z: :3: 3’
«EQ,.&vcomnu1ni;SR addiço, F8 :: E-R :xb .
TE, 8a communi OS addito, gnomon VXY
2T3. Eft autemgnom.VXY-i-OP:EF:
AG z KM-4-C; ô: OPzKM: ergo gnom.
VXÎY z C. Quarè T820. ’Deficît autem. u 6
T8 pgro. 8R A) la EF m ’V Dr Q. E. D. vlvœàfi;

’ v PROP. XXIX. PROBL.   ”

’ ÏAd datant fait»; fianlAMda reâilinèn
C aequaleparallclogramum applimrc, excédât à

v   A. figura



                                                                     

:58 EVCLIDIS ELEMENT.
figura paflllelagramma ,’ que fimili: firaktri

data: D. A
H

I. la. l. Bifeca AB a in E, 6: ab E3 defcribeG ipfi D
’ï ’8’ 6’ fimile ô: fimiliter pofitum pgr.’EBLF, Fat:

à 35- 6- GH ipfi. EL fimile.& fimiliter pofitum 4 6: ipfis
15L -i-- C aequale, ira quidem vt KH homo-
loga fit ipfi FL,& KG ipfi FE. Pofiea in pro-
duâis FL. FB, cape FM z: KH ô: FN :KG,
Icomple pgr. FMON, ô; produc A8 in P, ë:
LB in Q. Dico A0 z C, ô: excedere pgro. G

QP fimili ipfi D. Gn. Wilh- I Nam quia" EL m GH, a: FL, KH homo-
loga fun: lacera, ac FB, KG etiam homologa:

f-i-fifg: ang. EFL z 9 K. Scd FM.-..-» KH, 6c FN
cor, 34’. 6. z KG: ergo NM z 6: A) ’ CH. Quel-e

tu 3h 6c ô: EL.N* NM. Et cit ELG NM, quia NM,
” ’6’ b: z GH r." EL 4- C. QuareA EL cum toto

’ NM circa eandem diametrum F BO confiüit.
Ergo NM :EL 4-- gnom..VXY. En: vero

, 6c NM: EL 4-: G: erit igîtur C: gnqm.
g; 3;; If VXY. rom-quia F AN;- Esz un

additocommnnîNP; erit A0 1* gnom,VXY.
Vnde pater elfe A0 .1: C. Excedit autem

au. a. Aoyparallelbgmnmo-QP m5 EL m 1 D.-

G E. F. , « . . . .--ç. .PROR



                                                                     

LIBER VI. 15.9
PROP. XXX. PROBL.

Datant refît»): liman: termimiam AB flam-
32:01;an 8’ media»: rationam feutre.

Defcribe ° ex AB qua- a. 46. x.
H * I Fdratum BC, 1k” applicaad 7:, 2,. q,

AC ipfi BC aequale pgf.
. v CH, excedens figura AHB k G Aîpfi BC fimili. Dico AB

ira feâam efl’e in G,vtAG

G I) 68,8: AB:AG:AG:
EGB., I

, Nam quia BC: CH:
D K Cerit DG: AH : quare

f quum alag.KGB:.-CAGH, e- If. I. A
çrit KG: z ” AG: GB. Quum autem ” W 5’
AH, quadrato BC fimile, îpfukn fit quadratum :

erit CH : AG. Et GK :”tCA : AB. fi 34. î-
Efl ergo AB: AG:AGI: GB, ôz (11mm fitAB o k
G AG, en: 4G ) .” CB. E. F. l "Ï 11" 5’

’ Alitçf.

Secetur? AB. in G itahvt AB X BG z: 0-11. a.

ACq. À . . ’ v
Nam quum ergo xofit AB: AG:-AG: 24-17. 6.-

GB, &AG )GB: erit fic quoque A8 fe-
cundum extremam a: mediam’ rationem fec .

ôta à Q. E. F. o v 4h;- def. a
I

paon"
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PROP.. XXXI; THEOR. o A

’ In "(549151111)
trianguli: BA C fi-
gura E, quae fit a
luter: BC, flâna
angulum A: fichen-

I dame, aequali: tfl
si: F 4- G,  que:
Marthe: raïa»: tm-

, galant comptâm-
demiburfiunr,fimiliôm cf dçfcfiptùfi

,, gong, 6. Duc perpendicularem AD: à; erit o -:-:-BC,
p. a. cor. 13A, BD, item BC,7CA, DC. Hinc fi BC:

’°- 6- BD : E: ç, a; BC: DC z: E: F, vel inuerIè »

DC: BC :IF: E, &BD:BC ; GzE. Er-
7. 24.3. .go’V BD -l-*DC:BC :F 4- G: E. Sed BD
a. fch.14.5.4l- DC z BC: ergo’ F 4- G : E. Q.E.D.

’ o Ah’ter.
.. neuf, F: E :*(CA: BC)’:’ CAq:BCq,&G:

2°- 6* E: (AB: BC)2::ABqI: BCq. Ergov F
n --FG:E:CAq-i-ABq: BCq. Sed CAq

647.1.- -1-ABq-.:ëBCq. ErgoF-s-sts.
’ -- PROP. XXXI.’ THEOR.

Si duo trianguia ABC,
. D. . DCE, 41545489 laiera duoàm

lateriqu Proponimlia ba.
’ , . 6m: (BA: AC z CD: DE),

,. r ; B a E compamnturficamùm vnum
- angulum in, w bomologa laiera ipjôrum BA à:

CD, item AC ô; DE, fin: panada: aligna
m’an-
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tringlera»: 14:"an CE in in.
fifim m. v A x L. A «EX 3.* Quia énim ’ ang. BAC :LACD z: CDE; ï. :9, I,
&BA:ACL:CD: DE: erit ange gamma a s.
a; hinc ang. ACE : B 4-.BAC, idèoqùe afig.

-i- z B 2’ 1 1.7133. 1,

«y

jgeâîs. mgr BC, CEin direâum etuuf. Q. ne. .4, x.

E. D.
PROP. XXXIIIQ THEOR.

In circuli: aequalihu ABC, DEF anguli ean-
dem bahut miam, quam tirmmferentiac
BC, E,F, quiôu: infilhlm, fine ad tantra G , H,
vt BGC, EHF, five ad circumfirmtial, v: BAC,
EDF, ihfijlant ,- adlmc nia»: Üjèélore: GBC,
HEP, au?!» qui 4d centra fun: conflimti. ’

1. Sint circumferentîae BC deinceps quot;
manque aequales CK,KL, a ipfi EF rurfus- to;
tidein aequales FM, MN. Iungantur GK, CL,
HM, EN. Erit ergo ang. BGC r: A (2(3er :7. ;.

r :IKGL. IHinc circumferentiaBK-L ô: ang.;
BGL aequo mukiyliqas «un; Vcitcumfelrçntîàë:

-. . . . L BC.
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v. us. 5’.

8: ne. 3.

si 4°!-

A. :7. 3.
a. u.def. 3.

1. :4. 3.

BC ô: anguli BGC. Eadem ratione circumf.
EMN à ang. EHN aeque arum multiplices

A circumferentiae EF &anguli EHF. Et fi cire.
BKL ë :v G cire. EMN: erit quoque ang.
BGL D, z, ( ang. EHN. Ergo cire. BC:

u. ç. def. s. cire. EF L: F ang. BGC: ang. EHFiz’ ang.

BAC: ang. EDF. E. D.
z. Iungantur BC, GK, ô: fumtis in chenu».

ferentiis BC, GK, punâis O, P, iungantur 6:
BO, 0C,CP, PK. Et quia ang. BGC::CGK, ’
6c BC: CG, a: CG z GKLefl A BGC :Ï
A. CGK,& bafis BC:CK. Et quum.fit cire.
BC r. cire. CK: erit a: reliqua BAKC :1134

. liquae CALK, a: ergo ang. BOC r: A CPK, 6:
fegmentum BCO A) ’ fegm. CKP. Quare
quum haec fegmenta fin: fuper aequales redas I
BC, CK: aèqualîaï- emnt. Bran: veto 5: Aa. ’

BGC, CGK aequalia: ergo rotus feâor G BC
:GCK. Similiter oflenditur lèâor GKL z

G GCK z GBC; à: fecîor HMN : HFM :-
EHF. Quam multiplex ergo cire. BKL cit.
cumfetentiae BC. mm multiglcx efl feâor GEL.

A .. ’ feâoris
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feâoris GBC; à: quam multiplex» cime. EMN
cire. EF, mm multiplex feflor HEN .feé’toris

HEP; &ex modo oüenfis, fi circumf. BCL’
[à :2, ( cire. EMN. en quoque feâor GBU
5,fl.:, ( feéîore HEN. Ergo circumf. DCÉ
cire. VEF :P feâor ou: : [cal-1ER Q. E. D;

z . Confier. .. . s’4 oPerfpîctmm etîam eû’,ovtftfioradfvëom,vin g. n. 5.

filangnlm Il angulum. - " . r o A
AQSÜboL--’A ’;.A

a. Hinc mg. BGC ad centrant tfi ml 4 "au,
w un": 8C ad tout": pgripbtriam. Nam ang.BGC
ad reflum, vt arcusT’BC ad kundranrem. Ergo
BGC ad ç. refiles vt arcus BC ad dquadrantes feu
rotant circumferèntiam. (1?:th 5.) .

Item 2:13.341 perîpheriam A en 5sz réacs, v: A
Meus BC ad totam peripheriam. I

. z. Magnolia»: tirnlum
"au Il, BC, qui nequit: fib-
tndant angulas, fia: ad mura, v:
IAL 8: BAC,jiue ad pariphe-
n’a: , fiant fimile: t Et vicia

B C Verfa, arrmfimiln aequo!" une
gala: fibtendunt. - A

Nam IL: perîph. : ang. IAL (vel BAC): 4
’Reâ; item arc. BC: periph.:ang. BAC: 4Re&:
ergo IL: periph. :7: BC: periph. Proinde nous
IL &BC fun: fimiles. Vnde G

3. Duae fmidimetri AB, AC a enflammai: 1m
paripberii: area: enfantin [huiles IL, BC.

5

"Fi l. La 5.Hîsco
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" 4. Hi’soeInûitîtnr vulgaris ntîoangulos mètren-

(li pet nous, qui illas fabrendunt. Si enim , da-
tîs toti circumferenriae omnis circuli aliquot pas.
filaos (cilice: 360. qui gadin mentor. disquîritué
ope inflrumenri goniometricî, quot gradus fin’t in
arcu BC, quoi fin: in arçu EF: pater par prup.-;;.-.
neimem angulbmm BGC,IEBF.quos hi mais nib-"Ï
tendunt, in numeris exhibai paire. I Et fi Huns.
angulus IAL confidenmr.-& hument! gnduum in
un: ad un! annulent: IL. vel’BC immuns en:
confia: ratio anguli ÎAL ad (Ri-«:303. pet relia]. 1,
Sit e. gr. numerus graduum in Ann lL :t (ou 3 v
«MAL: 4Re&. :looigh.



                                                                     

(amatir - 1.6.1"EVCLIDIS.
ELEMENTORVM
LIRE R V".
a DEFlNITI’ONES.

1. Vain: efi, lècundum quam vnumquod-
que eorum,quae funt,vnum’ dicitur. v

2.. Nummu autem, ex vnitatibus confiais
multîmdo. r

3. l’an cf! menu me"; minor mimis.
quum miner metîtur maiorem.

A Garni: pars ab eo numero nomen fibi fumîê,
pin quem ipfa numerum, enim dt pars, matirai:
vt 4. dicitur par: tertia numeri n, quia. cum mati...
tu: par 3. Hinc 3 «licita: «des: pas. numeri 6

uae s numeri. in, qui: 3 a. çiipfos 6 8c Io pet eun-
em numerum zmetiuntur, vel in ipfis aeque mal-1

loties continuant. l A4. Panngutem, quando nonlmetîtur. H
’.’ Pattes quaecunque nomen accipiunt a drink,

bug mis numeris, pei- quas maxima commupis duœ
mm numerorum menfu’ra .Vtrumque coi-timing;
timing y; Io dicitur Ë numegi 1s, ce, quod mais);
maniois menfm, nempe g mali-ux- la par a,
15 pet 3. Eaedem partes efi numerus 4.
quae numerus Io ipfiuç :5, fi numeri 4., IQ aequah
multitudine continent duo mimeras 1, s, qui ipfo-
mm 6, I5 eadem pas flint. I l ’ n

5. Multiplex ait maior minoris , I quando
minor maiorem métitur. n f

r A L a . 6- P"
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6. Paf maniera: èft, qui Eifariam diuîdîtut

(in a). i ’ L”’ 7. 1min" veto , qui bifariàm non diuidîtlrr.
vel qui a pari numero vnitate. difiètt (vti 9).
I 8. Pariter 12.; numerus dt, quem par nu-

merus pet parem lnumerum ’metitur (ni fi),
9. Pariter veto impur e , quem par nu-

merus pet numerum imputent metitur (v: 6).
Jo. lmpariter veto imparnumetus elbquæm

impar numerus pet numerum imparem meri-

un (vr ls). * .,n. Prima: miment! et! , quem imitas foie

metirur (ne). v a .
12. Primi intcrfi mari lum. quas foin voit

tas, communis menfura, metitur (v: s, 7)- i
a 1;. Compofituxuumerm. cit, quem numerus

aliquis mourut (9). I l."r 14. Campofiti innrfi numeri (nm, quos nu-
merus aliquis, communis meufura, metitut

(6 , 8)- , , i15. Numerur numerum multiplia" dicitut,
quando, quot vnitates funt in ipfo, totîes coin-
innitur multiplicatus, 52 aliquis gignitur. 4

” Numerum A pet numetum B multipliait;
Hum elfe, fic indicumus, vt’litems A. B coniunga-
mus. HincAB nota: numerum produflum ex A pet
B’lmultlplicatô. In numeris produâus faiblira:

fic z X 3.. . ’ . . . . .16. Quzindovduo numeri fefe multiplican-
tes aliquemLfecerint, qui faâus efl planta 3p.- i
Bellntur; Laura veto ipfiur,numeri lèfe mul-
taicplicantes. (le ellplanus , latere eiusnfunt ,2

.5).
l7. Quan-
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Ï D17. Quandoïautem tres numeti fefe multi-
plicànres aliquem fecerint: faâus filidu: appel-
latu-r; laura veto ipfiïlr, numeri fefe multipli-
canteç. ( 3o .vefifolidus», lutera ipftus Sunt 3. sa f ).

i 18. galbant: numeru: eli, qui aequalitet
aequalis; vei qui fui) duobus aequalibut un.
mais continetur.
. ” Si: A latus: quadrants numerus,id eliAA, ï
fic feribitut’A’x hem 9, id-efi 3x"), fier-c

19. (:qu Vveto, qui aequaliter aequalis ae-
qualitet; val qui fuh tribus aequalibus. nu-

mens. contmetur. .* SicAlatus: cubas numerus fetibitur fic A’,
id eli AAA. .Item’3X3)(3, id en: z.7,,e&cubus.
qui fic. defignatur 3.3.

20. Numeri propmionaIn-funt, quando pri-
mas fecundi, à: tertius quam aeque multi;
plex ei’c, vei eadem pafs , vel eaedem partes.
1*e.gt.u: 3:8: 2.; 2.: 6.: 5: l5;1Q:15: a:

1&8: 6::6:12). .i et. 8M!" plam’ à: filidi me": funt, qui la.-

teta habens proportionalia. . A l
A.’*E.gr.6N24; quia 2:3:4:6. Item
folîcîus "3o œroudo. 240; quia: : 3 .1: 4.: 6 8: 3.:

5’: 6: Io. I ’ .a. Perfefluvnumam elbqui: fuis ipfius

partibus efl: aequalis. l* Sic 6 :l-Fl-F; efi perfeaus. Naine.
rus veto, qui fuis ipfius partibus minot et! abuse
la!" apellarurgvt n. Qui veto maior, diminuai,

v: l . . .i * sa g. Numtfm "merlon: matir; dicitur par muta
lamantin, a que multipliïcams, illum producir.

le.
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. In dinifiane mita: e11 41 national, et flafla"

ad diuifim. Nota . hammam alteri lineola in-

:nriefla fibfcripmm diufliouem denture. Sic à

. A . . ,1j! Adinfuper,m-B-çfl C m A diuifu:

je B. I I I *’ A . ’ Poflalata.
n. Poliuletur, cuîlibet numeto quotlibet l’ami

poire «sépales , vel multiplices. I ’ 1
2. Quoübçt paumera fumi polie maiorem.

4 3. Additio, fubtrafiio, multiplicatio, dîuilio,
extraflionesque radicum feu latente: ex numeriç
quadratis feu cubis concedantut criant, tanguait;

Poliibilia. I q ’
. " i Animaux.’ l. Quîcquid conuenit vni aequaliuin humero-
mm, conuenit 8: reiiquis aequalibus numeris.

2. ln omni çdditionepfixbtraaione, multiplica-
tione. vel diuiftone tari maman ungulne fuae w
tek fimul l’ultime fubfiitui pomme.

* 3. Qui numeti aequaiium nuinemmm,vel eius-
«menace. partes fuerint , acquittes. inter f6

(ont. A. 4. (2310111!!! idem auneras. ne] aequales, cae-
dem pattes fuerint ,13;qu inter fe liant. *

5. Maioris pars patte cadet!) minoris maior efl’.
6. Vnitasomnem numerum pet mimes, quae

in îpfo (ont, hoc en pet ipfiimmet numetum, me;

titut. , ’.7. (huais opulents le îpfum mentira: par vain-
tem.

g. Si numerus, humerait: multiplions, [alignent
’ptoauxetit: multiplicatus merietut eandem pet
vnitates in multiplicante , vel pet ipfum, multipli-
’cantem (def. f5. 8c x23). ’ ’

Hinc nullm marnera: primasplpm a]! , gel fili-
dm. wl quadrant, ml «la. a . v . .8.

v 9. l
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. 9. [Si numerus. numerum marieras, ab ce, per-

quem metitur, multiplieetur: muni, quem med-

tur, producit, .in. Numerus,.quotcunque numeros metiens, z J A A"
compofitum quoque exipfirmetitur. - à -’

n. Numerus, quemcuriquemumerum metîens,
metitur quoque omn’em numerum, quem ille me.

meut. w .n. Numerus mucus garum , 8c abhtumrmes. I
.titur 8c reliquum. A

1;. Numerus nuaient!!! metieus «de... maior.
elfe non pardi. A , A VA l ....... X

I4. Numerus, parirer menins tomm, dimidium

quoque metitur. i15. Quae rationes eidem enflent faut, 8: inter
fe fun: eaedem (deflzo). « q -« v
M i6. Si quatuor numeri pecportîpnales fait, in.
narre quoquezfiunr pannicules. A ’

PROP. I. TH.EOR.’1 ” 1

B.....F..H.A sa datcha Wagram.
’ D...G..C qualifia AB, CD n71qfitii,

E--- trafic fenil!" minore de mua
for: (CD de BA, 8: relique

F Ande D.C),vreliquu: minime’mctiam
praeaedeutèm, quand afuuztafueflt vantail-1A:
numeri a princzpin pojiti AB, CD primi lune: ; v1

[germait "A A l. w"- Si ne as: matietur * eos aliquis numerus;
qui fit Quia CD metitur 913F: &Eîpfizm
BF’Ymetietur, ergoôz’reliquum FA. Sed FA 11.; j
pieutai-ls DG: ergo 6:7 E metitur DG, ideoê la. 7;
que etiam reliquum8 GC, ’ GC’metitur ’ ’
i ’ L 5 ’ ’ * - ’fiFH’:
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F FH: quare E quoque? metirur PH. Me-
tiebatur autem E tomm FA: ergo metitut à:

. l reliquama HA vnitatem. Ergo E maior non. 3. Il. 7. . . .a. 341427. cit l vnitate. E. A Ç.

. . PROP. IL PROBL.. .
Duobu: numeri: datif AB, CD, non W0

inter je, maxima»: earum mm meulâ-
ram munira. k
A ’ ’B * Ca]: I. SiCDmetitur Aquuum

etiam fe îpfe metiatut; erit CD
a " i ipfotum CD,AB communis menfu-
ra, a; maxima quidem, qui; nullus maior ipfo
CD eum metitur.

ce]: z. ,Si.CD-non meri-
AENÊCHVOBB m A32. dermite fempermi.

norem de maiore, CD de
’ AB, quoties fieri poteli, a:

’ reliquum AE de CD fimilitet, a: fic porto,
quoad telinquatut aliquis numerus CF merlans
praecedentem AE. Dico fore CF numerum,
qui maxima communis menfura ipforum

. AB, CD. .. .Nam primo, femper relinqui aliquem CF,
qui metiatut ptaecedentem, 6: qui non fit

e- t 7- vniras, parer ex eo, quad, fi fecus effet)
numeri AB, CD primi inter fe client; contra

x r r . hypothefin. Deinde quia CF metîtut AE, ’
3. E a. 7- AE veto FD: metietur de 9 CF ipfum FD.
FIL-3*: 75, CF autem fe ipfum quoque ’ metitur: ergo
”- "nm 7’ CF metitur ” CD. At CD ipfum BE meri-

tur; ergo 9 CF eundem BE, ideoque ’ôz A8

- * meri-



                                                                     

tu datorum. Q. E. F.

LIBER VIL ’ m
maîtur. Qunre CF efl: communis menfuta.
Si maximam elfe negas: fic maior quaedam G. .- r m ..
Ergo G metiens CD, meriruts’ BE, à: A reli-Ahmî’t’s’r-r

quam ipfumque 9’ DF; proinde de reli-
quumÀCF. maior minorem. E. A". Qua-F ENJ-
Ie numerus CF eût maxima communis menfui’

2 . 1 HConB. . .Hinc "marin, duo: tramera: marieur, âme-
ximam réfuta cnmmunm mmfmm maint.

’ 1 v - v - - ’ ..i -.x iPROP. HI:- PROBL.’ 1
Tribu: datlr mari: A , B, C, non primâ-

iftterfi, maxima»: ipfman communëm me» u.

mm brunira. - ’ «A hA 8 " J I. Sume duOrum A, B-Imaxîmam v; si
B l communem menfimm D: a. ID me-
c 4 titur C, erit communis ummÀmenfu- . r
D z ta. ôz maxnme quidem. - SI qua enim . 4. à

effet maior: meutetur eadern ’ nume- V. ami-7-

rumD. Q. BAE." V ’ r biffin
A 18. de: Si veroxD non menan- C: fuf"
B a. l me ipforum C, D maximamw eom- 0.-..qu ,4,
C 4.: munem menfutam E; quod’fiertPOto »
D 6. n ’el’r, quia C, Dprimi inter fe efle net

E z queunt, Ivtpote quas idem numerus
q il ’ nierietur, qui ipfOS A; B, C metiri e. ont. 3.7.
ponitur. Dico E elfe maximum communem

. menfuramltrium A, B, C. r, fi A
Nam’E metiens’Dymetitut quoque; g. u.ax.7.

B ; ô: quin’ metitur C;meritut"fingulog A, B,Ç. m mm
At nullus maior quàm E cosdem metitur.’ Si

quis
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quis enim maior ces metirerur: idem mai -
g. «un. remr’ etialn D 6: Cr, ideoque ’ etiam E. Q .

fç’ 11.. un. 70 E. A7. .
Canin. .Ripe. 0mm numéro: m: antistar .- à.

ipfmnv mimant communem malin»; matin»:
Scbol. I

Eodem mode 8c pluribus numeris datîs , un.
imam communem menfuram inueniemus.

PROP. 1V. THEOR.
0mm’: "amena BC omni: numeri A, miner

maiorz’r, vulpin (Il un] pana.

A Cafi 1. Si A,BC primifimt inter fe.
B :Quia vnaquaeque mimant , qua;

a; z. de; 5, comme: BC, cit ” pars ngmeriA: BC
6. au. ipfiusA partes effe pater. . Q. E. D.

A - ’Cüfla. Si A 6c BC non (un:
B ’ c primi inter Imam; BC metimr A,

9. 3416.7. D’.’ " f" la: mue? par; ipfms dt; au: non
.  - v v " . j institut. Quo in cafu fume e0-

xfz. ï - mm maximam 76 communem mepfuram D, a;
dinide BÇ in numeros BE. r: EF ’ : FC:D.

4,. un? Et quiaD cil? pas: ipfius A: eritq’ quoque
mm BE, quam EF, quam PC pars ipfius A, 6:
ergo rotas BC. partes ipfius A erit. Q. E.B.

A IPROP. V. THEOR. 
A, , , , Si WemAmnfiBCpn:
83k; c ,°, 5! dm D durion

:-   - .. .’. ÇadnmpqrnÜ’wcrqueA-l-D
Ë u H P Mg; BC-«hEF tadçmparl
«in «mmôë’ëw DE

  . am

1

«

1
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’ Nam diuîfusi" fitBC in numeros BG,GC ipfi a. 3.poû.7.

A, EF’vero in numéros EH, HF ipfi D aequa-

les: ôz erit multitude * numerorum BC, CC a. z. def. 7.
aequalis multitudini numerorum EH,HF; & hyp-
ergo aequalis multitudini numerorum BG
-I-EH,GC-l-HF. Scd BG -lr-EH &pAfl. a. a. I.

4-I-D::GC--i-HF; &BG-I-EH-l-GC-H-
HF z BC -i-- EF : ergo BC 4- EF comtat ex
toc numeris , ipfis BG -l- EH, vel A -l- D ae-
qualibus, ex quot ipfi EG, vel A aequalibus
Conflat BC. Hinc ipfos BC -l- EF à BC nu-
meri A 4-- D à: A per eundem numerum V 7- M’- & sa.
metiuntur. Ergo 3 A -l- D numeri BC-I-EF ah «à!
eadem pars cit, quae A ipfius BC. E. D. 3. . 7D

PROP. V1. THEOR.
A G Si mimera! AB "mari C

’ ’ i Partufuerit ; - Cf alter DE al-
teriu: F eadem parte: : a”

F maque AB -1- DE ùrimquex
””””” C -!- Fieaedem paru: crû,

a: 2min AB vniu: C. V "Diuide AB in ipfins C panes AG; GB; DE
Vera in ipfius F partes  D H, HE. Quia ’AB
tôt continet partes ipfius-C, ’ quot DE conti- a. byp.
net partes îpfius F : efi multitudo partium
AG; GB :: multitudini iplàrum DH, HE. Et
quam’ eadem pars fit AG ipfius C, quaeDH .
ipfius -F : Ï vterque AIG 44- DH vtriusque C g. 5. 7.
-l-Feadem pars cit, quaeAG ipfius C. Simili
ratione GB -I- HE ipfius C Hà F eadem pars
fifi; quae GB ipfiue G i Quum quam AG 4-
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n B DH-i-GB-i- HB:: AOB’-l-
Cm . DF.,ôzAG-l-DHzGB -F-
D"” E HE, à: multitudo ipforum AG
F "" "" -l-rDH,GB-i-HEaequalismul-.
. titudini ipfomm AG,GB: pa-

l. tec, AB 4-.- DE vtriusque C-F-F easdem cire
partes, quas AB ipfius C. Q. E. D. ’

PROP. VIL THEOR.
A E B Si navrera: A8 nu-

G C’" "F Dmeri CD fuerz’t pan,
"" "" que: ablatm AE 1161112!

CF :v 5’ "ligua: E13 reliqui FD eadem par:

i erit , quae tata: AB tatin: CD. I
- i Quae enim pars efi AE ipfius CF, eadem fit

1.5. 7. E8 ipfius CG: ergo 5c ” AB ipfius FG eadem
pars erit. Scd AB ipfius CD eadem pars 9

9- ÂhYP’ erat, quae AE îpfius CF: ergo AB ipfiUS F0

. tandem pars, ait, quae ipfiusCD. Quum er-
g. x: 0’ FG r: CD, 5: Hinc x CG z FD: patetl
a. n. ax. 7. erre E13 îpfius FD eandem partem. quae AE,

& mam- ipfius CF, vel quae éfi AB îpfim CD. Q.D.

me P. Vin. THEOR.

,- i«,Stm:mmu
l 4 C 0A .0... . .0..Éln.o.l::: .0 E .6.O.C.OBOO D îà ° ’ "M K ,. N H [unit paner,

0.06.. Il .0004. O.AE Mm CF: 5’ reliquat EB reliqm’ F D en:-

hî I parte: cri: , qua: tout: AB tatin: CD. A
Ponant; enim mimera AB aequalis G H :

ll- 1- Ix- 7- ergo CH numerîCDeaedem partes eft P, quae,
’- 34m7. AF. ipfiusCF. ç Diuigatuiz’ CH inzparçes e

1 . ’ * ’ . ît
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KI-I numeri CD, AE vert) in partes AL, LE
enumerri CF : aequalis ergo erit multitudo ,
parrium GK, KH multitudini partium AL; j
LE. Et quiai AL ipfius CF eadem pars eft, E. confit. 8:
quae GK ipfius c1); à: CD)CF: erit’ Mg;
GK e AL. iSume GM z AL; Qqae ergo * 5’ 4*
F pars en: GK ipfius CD, eadem efl GM ipfiuç in 7- 7-
CF, 5: eadem ergo * MK ipfiusIFD. . .Sùme
KN 2 LE: ô: eadem modo pater, quae par;
en: KH numeri CD, eandem eflë Nmpfius
FD. Quare quae partes cit GK -I- KH, id
efi AB, ipfius CD, eaedem partes efl MK -l-,
NH, id eût EB, ipfius FD. Q. E. D. 9* 3. a. l- .

PROP. IX. THEOR.
Si numeru: A numeri BC

à. ’ C par: fum’t, 89’ alter D alte-

D"" "" ria: EF eadem Pan.- Uper- - -
E "’"H F marauda, qua: par: efl il”.

parte: prima: A tartit D, e4-
dem erit par: val eadem Jparte: 6’ fatum:
BC, quarti EF.

SitA(D,&firBG:GC: A, à EH
L: HF z D: multitudo ergo partium BG,’ .r 1- v
GC aecfhalis erit multitudini partium EH, HF .
Et quia BG z GC, a: EH :HF: quae pars
efl BG ipfius EH vel partes, eadem? pars erit pl La. 7.
6: CC ipfius HF vel couleur partes. Ergo ’ fr- 5»&6-7-
quae pars vel partes cil BG, id cit A’ipfius’

EH, id efl: D, eadem pars vel eaedem partes.
erit BG -I- GC, id efl BC, ipfius EH-i- HF, - a. t s
ideft EF, Q.E.D. a u « V-

L i f 805M
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* 8:11:71.

l Si ergo duo numeri duos mimeras aequaliter i
matinaux: mi cum his eandem rationem habcnt.

I PROP. X. THEOR. h
Si mimera: A8 numeri C

. ’B parte: finit, 59’ alter DE
D’Ï " (alterùnF 648d"?! parier: Cf .
F Fer-manda, qua: parte! a]!

m" "’"primu: AB nm’i DE, val,
purs, modem parte: erit Cfficundu: C quant
F, ne! eadempart. v

Diuide AB in partes numeri C, quae fin;
AG, GB, & DE in partes ipfius F, quae fin:
DH, HB: erit multitudo atrium AG, G3:

à. hm i Êmultitudini partium D , HE. Et quia 4’
ç. confit. AG ipfius C eadem pars cil, quae DH ipfius

& hVPF F: erit 76 AG ipfius DH eadem pars vel eae-
xi 9. 7. dem partes, quae C ipfius F. Similiter GB

ipfius HE erit eadem pars vel çaedem partes;
4,,,,ve15,7,quae C ipfius F. Quarer erit AC -i- CB,

id efl AB, ipfius DH-I-HE, id cit DE, eadem
pars vel partes eaedem, quae AG ipfius DH,

.Ç dm hoc efi ", quae C ipfius F. Q. E. D.

PROP. XI. THEOR. .
A ’ E " B Si [unit w tutu: AB ad ta-

c ’ ’ ’ ’ D tu»: CD,itM&latu: AE adiab-

" " [arum CF: 59’ reliquat EB ad
reliquat»: FD’ erit, m tout: AB ad tatami CD. ’

findcfip Quia enim e qiiae pars vel partes en AB
A ipfius CD,.eadem pars vel eaedem partesAeét
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AF. ipfius’ CF: etiam EB ipfius FD eadem pars
vel eaedem partes eritfi, quae A8 ipfius CD.P-7.ve18.7-
Ergo *EB: FD : AB: CD. Q. E. D.

* Si AB 8: AE ipforum CD, CF aeque fun:
multiplices: CD ipfius AB eadem pars en, quae
CF ipfius AE. Quare demonfiratio etiam ad hune
cafum applicarî potefl, par ax.16.7’; quad filin fe.

quentibus notandum. - -
r PROP. XII. THEOR. ,

A C V Si quotcunque mimer-i prapor- ’
B"D"" tianalufuorinflA: B::C:D):
, ’ w 1mm aizteç-edenziumA adzmum
çanfiquentium B, in: arum 0mm: (intendante;
A 4- C 4d omnes canfiquentn B 4- D.

Quia enim, 7Iquae1pars ef’r Aipfius B vel y.zo.def,7.
partes, eadem pars eaedemue partes efiCipfius
D: quae pars vel partes efl A ipfius B, eadem » ,
inars vel eaedem partes 8 efl A-i-C ipfius B -l- 3-5.Ve16-7.

D; ideoque? et! A: B :A-I-C: B-l-D.
Q. E. D. ’

PROP.. XII’I. THEOR.

A C Si quatuor numeri propor--
B " 15"". tianale: fuerint (A: 13:: C:

"’ °" D): if Permutando proyer:
tionak: "un: (A: C z B: D).

Quia enim, ’ quae pars val partes ait A ip- ,, goder. 7.
fins B,ltalis talesue cit C ipfius D: ô: pet-mu-
tandoË quae pars vel partes e11 A ipfios C, ta- à 9. 7. Ve!
lis vel tales cil B ipfius D; ô: ergo i A : C z w. 7i

B: D. Q. E. D. ’ .
M 4M.

I
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5. hyp.

c. 12. 7.

178 . EVCLIDIS ELEMENT.

, ’ I
’ 80’701. Ergo fi quatuor numeri propornonales

funt: etiam conu Kendo vel diuidendo proportlo-i
nales enim; pet me 8; u. 7.

PROP. XIVÇ THEOR.
Si acrint quotcun armeme-

ri A,fB, c, Ü’aliiipqfirmulti-
C""" F i" tudine agamie: D, E, F, qui

i . " , ’ . 6171i fiemanturêf in eadem ra-
tion: (A: B :DzE, à B: C:B(F): niant
ex aequo in eadem ratine erunt (A : C z

D: F). , " v 1Nam permutando" A: D r: B: E 2 C: F,
à: itemm permutandoA; C:D: F. Q. E.D.

PROP. XV. THEOR.
A° D" JIËZÏZÊÎÉÊZËÏ

B.G.H.C E. .K.. . .F "hmm ah" autem
numerui D aequaliter indiatur alium alignent
EF: 59’ permutando, imita: A tertium numerum
D aequaliter metietur, arque ficundue BC quar-

tnm EF. iDiuide BC in fua’s vnîrateë BC, GH, HC,&

EF in numeros ipfi D aequales, puta EK,](L,
LF. Et quoniam BGzGi-ICHC, &EK:
14L : LF ; vnitatum autem multitude z 9’
multitudini numerorum EK,!(L,LF: erit BG:
ÉK: GH: HL z HG: LF; ô; ’ BG: EK, id

n. :o.def. 7. cit A: D, 2 BC: EF. Ergo* A numerum D
aequaliter metirur arque BC ipfum EF. Q.
E. D.

’ r PRÇR
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PROP. XVI. THEOR.

E. Si duo numeri A, B
A B multiplicanre: funin! digue:

n v". C, D: fafii ex ipfi: C,Dinter
CIIIÆIUDIII th.I l [à aequales erunt.
4 Si enim A ipfum B multiplicanq produxit
CM metitur B ipfum C per vnitates, quae fun: à. 8. m 7-
in A. Metitur autem a: E vnitas numerum
A par vnitatesF quae font in A. Ergo B ip- la 6. m 7.
fum C metitur aequaliter, ac E vnitas ipfum
A. Hinc ’ E ipiüm B aequaliter meritur ac v. 1;. 7.
A ipfum C; v Sifniliter fi B ipfum A multipli-
cans produxit D: Eipfum B metirur aequali-

i ter, ac A ’ipfum D: Quare quum i A ipfius E. ;.def.7.
C eadem parfit quae ipfius D: patet’ çfl’e C ” *: m 7’

:D. E. D. , Q ’i *i Cor. I. Multiphlicans metîtur faEtum par mul-
tiplîcatum.

- * Cor. a. Si numegus B numerum C marinait:
8c me A, pet.- quem metitur, eandem C mariera:
pei- ipfum numerum metientem B.

PROP. XVII. THEOR.
Si numeru: A. duo: numerot B,

B A C multiplicamfecerit fliquer D,E:
D à E 4 faéîi ex ipfi: eandem rationem ba-

8 béant, que»: multiplicati(D: E:

B: C . i A.Nain B meritur D” per vnitates in A. Me- n. 8.1:. 7.
tiçur autem 8: x numerum A par vnitates in A.
Ergo 1 ipfum A aequalitèr merîrm- acB ipfum
D, ô: hinc! i: A z: B: D: Eadem ratione x: ç. no.def. 7.
A:-..C: E. Quaree B: D120: E, ô: permur W 13.7.

rancio" B: C:D: E. D.. V . . k a ” Cor.
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* Cor. In multiplicarinne en vr vniras ad mu].
tiplicanrem A, ira multiplicatus B ad flânai D.

PROP. XVIH. Q THEOR.

Si duo numerl A, B humera»:
C 5 aliquem C multipliant", feecrint

D15 En «ligua: D, Ezlzai ex ipfi: eandem
ratianem baie unt, quam multipli-

cante: (D: E: A: B).

A3 B4

me. 7. Quia enim AG:-J CA: D, a. BC z: CB
v. 1.7. 7. . :E: erit D: E :2" A: B. Q. E. D.

PROP. XIX. THEOR. ’

’ V i Si faim numeri ra articul-
âô Al) lerfueqrint. (A: B :PC:,D):L qui

4. I2 . UC 3 BCA: ex prune . que"? fit numem,
D z AC l8 ne imite en: et, qui]?! exfieundo

terne (AD::BC). Etfi nu-
merur AD, qui fit ex prima A 69’ quarto D,
aequali: fuerit ci BC, qui fit ex ficunrlo B 0’
tertio C: quatuor numeri proportionale: "un:
(A: 8:0: D).

I. Nam fit alius AC faâus ex.A 8: C : erit
47- :3: 7’ AC: AD:° C: D r: A: B. Rurfus AC:BC

67”31”. sz A: B. Ergo AC: ADzi’ AC: BC, ô:
a. 3.4.ax.7. hinc AD:’ BC. E. D...
au. ax. 7. 2. Quia C: D:° AC: AD 2* AC: BC;

&AC: BC:7GA:B: erit A:B:f1’C:D.
QEJl

LPROR
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PROP.. XX. THEOR.

Si ire: numeri r artionakrfle.
A 4 rint (-.’.è A, B, Cf: 25: ab extremi:

fit numerur, aequalir erit ei , qui fit
a media (AC ::-B*). Si autem.

qui 45 extremi: fitAC,aequaIi:fuerit ei Bi, qui
a Medio: ire: mari propartianale: enim (æ q

A, B, C). -1. Pouatur ipfi 82D. Quia ergo A: B
z D: C: erit!a AC:BDz’Y B5 Q. E. D. Il 91:1.

2. Quia AC: 31:7 BD: en: A 1:43:74" i ’7’

D:C:B:C. Q. E. D. ’
PROP. XXI. THEOR.

Minimi numeri C, D omnium
A 1° C s eandem cum ipjir rationem baien-

l tium, au, qui eandem ratineront
baient, A, B aequaliter mahatma, maiar C
marbre»: A, E5. miner D minarem B.

1. Dico C ipfum A metiri, quia eius partes
non dt. , Si enim fieri potefl, fit C partes
ipfius A. Quia efi: C: D:A:B: eritâDip- À 20-447:
fins B eaedem partes, quae C ipfius A. Quot N°4
igitur in C funt partes ipfiusA, to: à: in D.
erunt partes ipfius B. Sint E. F partes vipfius
A in C, BCG, H partes ipfius B, in. D. Quia
ergo E::F, ô: G :H: erit E: G::ï F: H. i. x. ax. 7.
Et quia ipforum E, F multitude aequalis cit
ipforum G, H multitudini: erit E: G z: Ü C: g, m. 7.

i D. Sed E(’C, à: G( D. Ergo C, D non
flint minimî earum, qui eandem rationem
ballent; contra hypothefm. Non cit ergo C

M 3 * . partes



                                                                     

q. A. 7.
3. sa dei:- 7:

sa: EVCLIDIS ELEMENT.

A C partes ipfius A, nec D ipfius B.
B 16° 5 Quare quum a C ipfius A, 61D

ipfius B pars fit: meritur 5 C il).
film A, à! D ipfum B.

s. a. dei. 7.
1.. Quia autem C:D:A:B,&C:A:

D: B, ô: C pars ipfius A: eriti à: D eadem
pars ipfius B. QuaraCô: D ipfos A, B aequa-

literà metiuntur. E. D. . .
B Cor. Minimi numeri eandem rationem ha-

benrium cosdem metillntul’, anrecedens anten-
dentes. a. confequens confeguentes. V

PROP.XXIÏ. THEOR.
Si fin: trer numeri A, B, C, Ü

alii multitudiue aequale: D,-E,
F, qui [uni fumantur Ü in eadem
raticme ;l fit autem perturbant ea-

A6D12
B4159
C;
,rumpropartia (A: 8:12: F, ô: B: C:D: E)

a. l9. 7. ’

a. si. 7.

il. a. cor.
16. 7.

etiam ex aequo in eadem ratiaue emmi (A: C
r: D z F).

Bit enim’ AF::BE::CD. Ergo * A: C.
z: D: F. E. D.

PROP. XXIII. THEOR.
Numeri primi inter-fa, A,B, minimi fun:

omnium eandem cum ratianem babeutium.
Si fieri potefi, fint C, D, eandem rationem

habentes quam A, B, à: ipfis A,Bminores,mi;
mimi omnium. Ergoà C ipfum A aequaliter
metictur, ac D ipfum B. Iam quories C ip-
fum A metitur, tOt vnitatcs fint in E: ergo 6c
D ipfum B metietur pet numerum E. QuareP

etxam
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ctiam E metietur A pet C, ô: E ipfum B par
D. Quum itaque idem E düos A, B metia-
tut: A, Blnon ,erunt i primi inter le; contra u. n. dei. 7.
hypothefin. Minimi ergo funt A, B. Q. E. D. l

PROP. XXIV. THEOR.
Mim’mi numeri A, B, earum , qui eandem cum

.5fo rationem baient , primi inter fifimt.
Sinegas: metiaturg cos numerus C, ipfum ï. n. clef. 7-

Anempe pet numerum aliquem D,& alternm
B per E. Ergo’CDzA, ô: CE :13; 3! În- 0-9-31- 7.
de A: 8:" D: E. Quum autem fit D(A, 1- 18- 7-

’ ô: E(B: inOn emnt A, B minimi ; contra hy»
«pothefin. Ergo A, B primi: inter fe flint.

Q. E. D. -’ i
PROP. XXV. THEOR.
Si duo numeri A, B Primi inter fi fiie-

rint, qui vnum ipfirum A menhir nume-
ru: C, ad reliquum B prima: erit.
’ Si enim B, C inter fe primî non fint:

meriatur ces numerus D., ldemDmetieturi ç. u. ut. 7.
.ipfum A. Ergo A, B non ’ erunt primî inter û 1’: «a 7*

fe; contra hypothefin. Ergo C ad B primas

cit. Q. E. D. I. V PROP. XXVI. THEOR.
-A 2 B3 Siduonumeri A, B 4d ali ne!!!

C 5 numerum C primifuerint: qui
D. .6. . fi? Çx’ipfit D ad cum C prima: erit.

Si negas: metiatur ipfos C ô: D idem ali-
quis E. Ergo * E ô: A primi inter fa funt. ,, 2;. 7.

f, 1’: M 4. Me* ’

natrum
wmû
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z z B Metiaçur autem E ipfum D pet
"’1’6’.°7°’* C h 3 numerum F : ergo ” F ipfum D

, 9.3,: 7. D 56 quoque metietur pet E; &EF:

’ ’ B: F. Quum autem E,Aprimi interfe,ideo-
. enfin; que"minimi fint: E ipfum 8*metietur. Me-

titur autem E quoque ipfum Czergo B,Cnon
erunt primi inter fe; contra hypothefin. Qua-
re D ô: C primi inter fe funt. Q. E. D.

1:;er

PROP. XXVII. ÎHEOR.

A.. B.-.. SiduounumeriAÆprimiinterfc»
Aï... fuerint: quifit a6 vna iglorum A’ * v
VD.. adrehquum B prima: erit.

D . sa enim îpfi A-.:D’: erunt a D, B primî
p. 26. 7. inter fe; ÔC Ergo flAD id 6&7 Aa ad B primus
1- 1Men erit. Q. E. p.

PROP. XXVIII. THEOR. -
A 3.. B 5 St’dua numeri A, B ad duumv-

E 15 mare: C, D, marque ad vtrumque
C z D 4. primifiærz’nt: 59’ quijîunt ex ipfir

’ F 8 E, F interjêprimi vrunt.
a. :6; 7. Nam quia A , B ad C primi funt: E8 etîam

ad C primas erit. Eadem ratione E, D inter
Ife primi funt. Quare quum C, D ad E primi
fint: erunt a: a F ac E primi inter Te. Q.
E. D. D- I ’

PROP.

hYP- 9D:75AB. Quare*E:A,: ,
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PROP. XXIX. THEOR.

B r Si duo numm’ A, B imi inra-
2,: 3,; fi funin: , (I aterqtzrjè ipjùm
, A, 8 B, 27 multiplicum facint cliqua: A1, Ba:

faéîi ex ipfi: A’, B’ primi inter [à

arum; 8’ numeri a principia pelât A. B, en:
Lquifuc’fifum A3, B2 multiplicanm, cliqua: A3, B’

fadant: (f inter fi primi arum ,- Cf fem-
per cira; extremo: bac cpntinget. r

Quia enim r A’, B primi faut: erunt au A’, n. :7. 7.

B’ primi. Iam quunrôz A, B1 primi fint, a:
ergo duo A, Azad duos B, Ba vterque ad vrrum-
gue primi fint: erunr quoque ë A3, B’ primi a. :3. 7.
inter fa. , Q. E. D.

PROP. XXX. THEOR.
A B Si duo numeri A,B primi inter
ALE 85 fi fuerinl: Cf marque fimuIA-l-B

ad virumque ipjôrum ô: A à: B pri-

mm erit. ngdfi vterquejimulA-l- B ad vnum
aliquem ipjàrum fit primai: (Ï mari A , B a
principia p0jiti inter fi primi arum.

1. Si negas , A B- B ad A vel B prîmum eflè:

metiatur ipfos A44! a: A aliquis C; qui er-
go" 6c B merletur. Quare A a: B non funt a. au. 7.

primi inter fe; contra hyp. -a. Si negas A, B primas eflë: metîatur cos
aliquis C. Quum ergo idem C3 ipfum A-t- a. la, m7.

’ î B metiatur: A-f-B ad neutrum îpforûm A, B

primus erit; contra hyp. ’

.1. 5 PROP.



                                                                     

B

186 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PR 0P. XXXI. THEOR.
. A 3 B 7 Omni: primur, manant: A ad

omnem flamand» B, quem non un-
titur, primu: off.

Si negas : metiatur eos aliquis C praeter
vnîtatem.l Et quia A non meritur B: erit C
diuerfus a numero A. Ergo quum A maria-
tur aiiquis , qui nec vnitas nec ipfiA idem CR:

d- midi A primusi non erit; contra hyp.

PROP. XXXII. THEOR.

d A z Si duo numeri A, B multi-
AB u plicanter, aliquemfuiunt 3 «anve-
C 3 ra AB, qui ex fît, maiàtur afi-

qui: marnera: prima: C: (f vnum
alofirum A, B, gui a prin’tipiopqfiti

film, maman .
a. 31. 7. i Nam C ipfum A non metiarur: ergom C

’ sa A primi inter (è funt. Meriatur autem C
A. 9.3L 9° ’ipfum AB per D: erit CD z: A AB, ideoque
(A l9. 7. C: A2" Bz’D. Quai-e quum C, A minimi
W 23- 7. fint e0rum’, qui rationcm C: A habent: Cip.
a con un film B 5 metierur.

Similiter demonflrabitur, fi C ipfum B non
meriretur, meriri ipfum A. Quare C meri-
tur vnum ipfomm A, B. Q. E. D.

PROP. xxxm. THEOR.

0mmm numerum campqfitum A prima: au.
qui: numeru: metitur.

’ Quia
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A Il: Quia enim compofitus en; : meri-

tur eum’ aliquis B, qui fi primus fit, a. 1;. def.7.
C pater propofitio. Si veto B etiam com:

pofitus efl: metiatur cum C, qui etiam
metietur” ipfum A. Quare fi hic C nondum un Il. u. 7.
primus cit, metiemr ipfum alias, ô; fic prov
grediendo tandem ad primum pemenietur,
qui meuetur tam antecedentem quam A. N ifi
enim tandem ad primum pemeniretur: metiv
renrur ipfum A infiniri numeri, quorum alter

altero miner. Q. E. A4. g. dudef. 7.
Allier: Sir C miniums omnium ipfum A

metientium; erit idem primus. Si enim non:
metiatur illum numerus D( C; quarre quum
idem D metiatur eriam” A, non efiC miniums ,
metientium ipfum A; contra hyp.

PROP. XXXIV. THEOR. q
Omnir numeru: A ne! primu: ejl, val mm

prima: :111tu numcrm mçtitur.
Si enim A primus cit : manifefia eft pro-

pofitio. tSin A compofitus: metietur eum
aliquis’ primas. Ergo A aur primas cit, au: ’n 33- 7-

eum primus metirur. Q. E. D.
PROP. XXXV. PROBL.

A 6 B 15 C n Numeri: quotamque A.
D B, C dam , inucnire mini-

ma: omnium, ui un cm
E 2 F 6 G 7 cum ipfi: rationîm buôeanf.

Si ipfi A, B, C primi inter fe finit: minimi
in! erunr’ omnium eandem rationem haben- r. :3. 7-

tium. ii Si
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Si veto non : fume "

ipforum maximam com-
D 3E z F s G 7 munem. meni’uram D, per

quam druide ipfos A, B, C.
Numeri E, F,G, per quas D ipfos A, B,C me-
titur, erunt quaefitî.

Nam quia vnusquisque ipforum E, F, G
B 2. cm vnumquemque ipforum A, B, C per D9 me-

i i 7’ V titur, id eft aequaliter: ipfi E, F, G in ea-
z. (ch. 9. 7. demx funt ratione cum numeris A, B, C. Di-

c0 ériam E, F, G minimos fore eandem cum
A, B, C rarionem habentium. Si enim negas:
erunr alii H, K, L, ipfis E, F, G minores, minimi
eandem cum A, B, C rationem habentium.

a» 21. 7. Ergo” H,K,Lipfos A,B, C aequaliter metien-
tur, id efl pet eundem numerum, qui fit M.
Igitur M metietur 9 ipfum A per H, ipfum B
pet K, 6c ipfum C per L; à: MH:" A. Scd

ü un. efl eriam El) z. ” A. Ergo ED :MH, ôz
m l9- 7-f E: H:*M: D. SedE)H: ergo M)’3D.
B’z°.d°j7* Quare quum M ipfos A, B, C metiatur: non

erit D maxima îpibrum A,B, C. menfura;con-
tra hyp. Ergo E, F, G minimi film: eandem
cum A,B,C ràtionem hahenrium. Q. E. D.

m3”. A6315 C21

PROP. XXXVI. PROBL.
Duaôu: numerir A, B (14th, inumirc mini-

mum numemm, quem fllflianfllr. ’
A 3d B 4 r. Sint dati A,Bprimi interfe.

Multiplîcerur A pet B, faétus AB
AB 12. .i erit quaefitus.

’ Nam
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. Nain Vterque A, B mentor V AB. Ef’c au- maux. 7-8:

tem &AB minimus 80mm, quem A ç; B me- .LŒ’JÔJ’

tiuntur. Si negas: metiantur illi numerum
51 l C pAB; a: A quidem ipfum C metiarur pet

D,BveroperE. Ergo erit AD:3C:’BE, 3- MW.
& hinc.A: 13:43: D. SunrautemA,B pri-
mi.inter fe, ideoque minimi ë: ergo B" me- ’39. 7r
tierur ipfum D.. Sed numez’i B, D ipfum A ,,: ,3: g:
multiplicantes feceruntipfos AB,C: ergoeriti’ 9- 18- 7.
B:.D::AB: C,ôc ideo AB metieturüpfum C, Tian"

. . . . 3. u. 7.mmor maiorem. E. A’fl
A 4P "B 6 a. Non finrA, Bprimi inter fez.

z D 3 fume Âminimos C, D in eadem A. 3s. 7.
I AD n ramone cum A, B: à: multiplica

exrremOS vel medios pet [e inui-
cem. Faé’cus AD erit quaefirus. ,

Nam quia A par D, à: B.per C multiplica- p
rus eundemPAD producunr: tam A, quam B u. 19. 7.
euridem AD metietur’. Dico etiam AD mi.- ” 7. a. 7-
nimum elfe. Si enim non: merientur A, B
aliquem E minorem quam BAD, sa metiarur î
quidem A ipfum E per F, Bvero pet G. Qua-
re eriæAFzë E :5. BC, a; A:B:P G: r. g, MM,
Se’d° A: B:C: D. Ergo C: D: G : F. ,, confir,
Quia autem C, D minimi° funt: D ipfum F " a». cor. 21. 7.
metietur. Scd D:F::6AD: AFid eftE: igi» ç. :8. 7.
turADmetietur E, maior minorem. Q. E.A°: t 1341.7.

PROP. XXXVII.’THEOR. ’
A Si duo numeri A, B mnianturnu-

2 B 3 . 7 , .C 18 maman ulzqucmi C : Cf "www,
D 6 quem il]: A . B mmumur, D eun-

’ dem C maman i

. Si



                                                                     

r. iLu’ ’-

.u.ur.

a» 36. 7.

a.» EVCLIDIS ÉLÉMENT.

. " Si negas: D diuidens C relin-I

A 3 B . . . .C x8 quat fe mmorem E. Quia igirur
D 6 D metitur C---E; &A, B ipfum

. D metiunrur: metientur quoque?
ipium C-E, &"hinc etiam ipfum E, qui mi-
nor cit quam D. Ergo D non erit minimus
corum, quos A, B metiunrur; contra hyp.

PROP. xxxvm. PROBL. in
Tribu: numeri: A, B, C dâtir, faucnire mi-

nimum numerum, quem marmita):

. 1. Sume 9A 3 B 4. C 6 minimum D.
quem duo A,Bmetiuntur.

D 12 . .7 . .Si C enam metiarur ipfurn
D: erit D quaefitus.
, Nam quad tres A, B, C ipfum D metiun-
tur, pater. A Quod autem minimus fit, fie

i . . .oflenditur. .Si negas: meriantur A, B, C ali-

x- 37- 1.

fi iAz B3 C4.

um numerum E ipfo D minorem. Ergo, ô:
D metietur Z ipfum E, maior minorem.

2. ’ Si autem C non me-

tiarur szume minimumÇ
E, quem C c5: D medantur.
Qui erit quaefitus.

Nam A, B, qui ipfum D meriuntur, men

D6
En.

4!- Il. Il. 7. tientur quoqueq’ ipfum E. Ergo tres A, B,
C ipfum E metienmr. E autem minimus
erit. Si enim non: mariantur A, B, C alium.
F ( E. Ergo sa D 76 metietur ipfum F.
Quare quum C sa D ipfum F. meriantur: me-

netur
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tietur eundem 76 eriam E, minorem maior. x. 37. 7..

Q. E. A a. j a). 13.Ix.1.
PROP. XXXIX. THEOR.’

A Si umcruni A numerur ali ui
A 12 B 4. ’Ï . q ilC B metmtur, 211e A, que": mm-

. 3 tur B, parrain baâeiitC a matirm
t: B denaminatum. v -’

Metiatur enim B ipfum A pèr vnîrates in
’ C: ergo, quum" etiam x metiatur C per Vni- m î, IL 7.-

t-atesin eadem, 1 ipfum C aequalirer metie-
tur, ac B ipfum A. Quare r ipfum B aequaa.
liter!3 metietur acCipfum A; ’ id efl’V Cipfius p’ "fét- .

A eadem pars efl, quae x ipfius B. Scd 1 cit 7. 3’ .7!
pars numeri B ab ipfo B dènominata: ergo A
partem habetC ab ipfo B denominatam. Q.

E. D. - ’
PROP. XL. THEOR. ,

A 8 2 Si numerus A partent quamcun-
C que B bahut: mm numerur C a

i lum: B danominutu: mnietur.

Quias numerus C rot vnitates habet, quo- à hm
ta pars eflr ipfius A: erit x eadem pars ipfius
C, quae B ipfius A; id eii’ 1 ipfum C aequa-
liter metietur, ac B ipfum A. Hincôuipfum
B aequaliterë merietur, ac C ipfumA. Ergo ç. 1;. 7.

C metietur A. Q. E. D. i

I. 3. dcf. 7.

1’ PROP.



                                                                     

n- 38. 7.

à. 39. 7. "°’ -

c. 4.0. 7. i

192. EVCLID. ELEM. L. VIL
PROP.XL1. PROBL.

Numerum inuùnire , qui , minimur, quum fit,
daturparte: A, B, C, bubeat.

Sint ab ipfis partibus A, B, C

A î D 2 . . .B Î E 3 denommati numeri .D, E, F,.&
Ï fumarur ” minimus eorum, quos

a F . .G n D, E, F metiuntur, qui fit G.
Dico faëfum.

Nam 5 patet numerum G partes habere a
metientibus D, E, F denominatas, id cit, par»
tes A, B, C. Dico autem G etiam eife minimum.
Num fi quis miner H partes haberet A, B, C:
merirentur cum i numeri D, E, F. Ergo G
non aller miniums, quem D, E, F metiuntur;
contra hypothefin.

EV-
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E .V,C LI DIS

ELEMENTORVMB
.LLBER V111.» d

itu»u»u*»»&»fi*i
i
1

PROP. 1. THEOR.

A8,312501811317
Si [sur quittanças numm’ A, B, C, D dain-

eepr propartimaln, quorum extromi A. D fin:
inter je PVÏMÏ : minimi erunt minimi Sedan-1
4cm tu»: ipji: rationem baientium.

« Si. negas: fin: totidem alii E, F, G, H mino- A
res in eadem ratione. Ergo ex aequo’i A :D-u. 14,. 7.
z E: H. Quare quum A, D, primi inter fe,
fin: quoque 13 minimi: V metienrur illi ipfosrP. 23. 7-
E, H, [e ipfis minores. E. A. 7’ mm”

p PROP.. 11. PROBL.
n Numero: inuenire deinçep: proportiçnak: mi-

nimor. quotrunque qui: minutât, in dans ’
rami: .

A a , B 3
A24, A136, 132.9

’A’ 8’ A"; na ,ABQÎS. l 33- H-

1. Sint A, B minimi 3 in data ratione: emmi). 3;. 7.
A3, AB, B’B rres deinceps proportionales mini- ,
mi in data ratione. i

,N » Nam



                                                                     

x. 17. 7.
A. ne. 8c

29. 7.

19., EVCLIDIS ELEMENT.

A2, B;AB4, A86, B’9
A’8, A’Biz, AB’iB, B’ :7

Nam A’:AB:’A:B:i AB:B’. Et
quia A, B primi inter feë funt, ideoque etiam
A’, B’ primi" faut inter fe: patet 9 , A’, AB, I

B’minimos cire in ratione A; B. E. F.
2. Sint itemm A, B minimi in data ratione:

erunt A3, A’B, AB’ 8c B ’ quatuor minimi in

data ratione deinceps proportionales.
Nam fimiles funteidem rationiA :B fequenv

tes’ A3: A’B, A’B: AB’, AB’: B’. Quum

.igitur A3, B’ inter fe A primi fint: erunt A’,
A’B, AB’, B3 quatuor minimi in data ration:

centinue proportionales. Et eadem mo-
do quorcunque proportionales inueiiigantut.
Q. E. F.

Coroflaria.

l. Ex hoc manifefium en, fi tres numeri dein-
ceps proportionnles minimi fuerint omnium enn-
dem cum ipfis rationem habentium ; extremos co-
mm quadratos cire; fi vero quatuor; elfe cubas. I
’ S z. Et pater fimul, inter: extrem’orum eflèduns.

illas numerus, qui minimi fun: in data ration.

PROP. HI. THEOR.

Si quantique numeri A, B, C, D dein-
cep: propanionalt: minimi omnium eandem tu»:

’ipfi: raflant») Minima» :1 earum extremi A, D

Primi inter [à mon.

Sum-
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a. ,0) H

"LIBER VIH. 195
A8,B12, Cx8, D27 i

*E , 2 , F ; ’ Î
G 4 , H 6, K 9

L 8, M11, ’N18,20 27
Sumtis enimflduobus minimis numerisE,F, u. 3;, 7.18:

&tribus G, H,K, &ficdeinceps pluribus mini- 2’ 3-
mis continue proportionalibus in eadem ratio-,
neA: B, donec peruentum fit ad totidern L, M,
N, 0, quot finit propofiti A, B, C, D: erit vnus-
quisque ipforum L, M, N ,0 vnicuique ipforum
A, B, C, D aequalis. Scd L :- E3, 5K 0 : 1 .
F’. Ergo quia’ L, 0 primi inter fe funt: et- v. :9. 7. a:
iam A, D inter fe primi erunt. E. D. ’4’ 7»-

PROP. 1V. PROBL. p
Rationiôu: dati: quotcunque, A : B, C : D».

E: F in minimi: numerir, mimera: immire de-
inccp: minima: in dm: ratianiôm.

42, B59 C32 D4I’E59 F6
H6, G15, K10, L24.
v N O M PSume 5 minimum G quem B à: C "metian- g, 36. 7.

tut, a: duos alios H, K, quos ipfi A, D aeque.
metiantur, ac ipfi B 6: C numerum G.

En]: l. Iam fi E quoque metitur ipfum K,
fume numerum L, quem F tories metiatur,
quoties E ipfum K. Dico fadium. ’

Nam°eflHz G:A:B,& G:K::C: D,c.zo.def.7.
a K: L:E:F. Sivero 11egesH,G,K,L mi- à ’3’ 71
nimos eflè eorum, qui in .rationibus propofitis Ï
(un: deinceps proportionales: fintalii N, O,M,« ’

Pminimi. Et quia efi A; B:N: 05A vero

N z ê:

z



                                                                     

196 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

A27 859 C73ÈD4’ EîaFB
H 6,615, K20, L24.
N . 0 1M P

z. cor. 21.7. a; B minimi funt: B metietur ’r O. Eadem
r- 37- 7- ratione C metietar ipfum O. Quare 9 etiam

G metietur numerum 0, maior minorem.
Q. E. A.

A4, 35. 021D3. E4117;
H8, Gfo, K15

iNgz, O40, M60, P45

Q R S TCu]: z. At fi non metiatur E ipfum K: fu-
me minimum M quem Bât K metiantur; 6:
duos N, O quos ipfi H, G aeque metiantur,
aci K îpfum M, item quartum P, quem F ae-
que metiatur, ac E ipfum M. Dico faétum.

,, 20.55,7, EfitenitmïA: G:N: O, item C:
&13-7. D:G:K:0:M,&E: F:M:P. Si

p yeroq neges :nminimos efTe N, 0. M1 P351"
l Q, R, S, T minimi in datîs rationibus. Quum

ergo fit B:Q; R; ê; A, B minimi fint:
B metietur î; R. Eadem ratione C metietur
El: ergoà’ôçi G metietur eundemp R. Quare

.quum fit G: K z C: DtR: S: numerusK’
.I . metieturgSv. 1.. Set! quia’E. : F z S; 1,81. E, F

-- minimi funtè metitur quoque Eipfumps. Er-
go 6 tandem M metiretur S, maior minorem.

Q. E. A. 1 *
PROP.
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21’301). v. THEOR. ’ ’1 i

A 2» C 4. Br IPLG’inulmariAB,CD
. B 3 D, 5, ’ u rufians»: [Miami ex Ia-

’--’ à tariôur A C 81 B DAB 6 CD 20 ’ 1 7: ’. ’

à z :.E3, F 6’ G x0 c mpojitam AB CD

- (A:C)-1-(B:VD)LNain fumtisf deince s minimis E, F, G in t. 4o 8.
i dans rationibus A: C 5c z D; quia E:"G::* 1- 5- dei 6- ’

(E:F.)-HF:’G): eritE:Gc:(À:C)-I--(B:D)f
Iam B ipfum C multiplicans faciatBC: ô: erit ., ,
A3: 3C 2:” A: C 7-. Q 1311:. SimiliterlBC: u. x7. 7.
.CD .: " B : D z 0 F : G. Ergo ex acquO’o- confir-
AB: CD :76 E: G :(A: C)-i-(B: D). 26-144-

E. D. " ’1PR0P.’ :VI. THEOR. 7
A162 13124., C 36. D54, E 81 .
F 4, G6, 1-1-9. ’ I

Sifuerint quartzique "mari A,’B, C, D, E
daim: tprgapdrtiduule: ; privant autrmA [3:14:13 I ’
dum noutnetiatur: neque aliu: aliqui: 7:11am
hiet’ie’tür.

i. Nomeros bos dèinèeps fe non metiri
pater: quia fi B metiretù’r C, A et’iam meme- A
tùr* ipfu’m 33011:1: hiypiolthefin. . q ’ . i, mach,

i 2.. Née. Vlius, vt A, vnum, vt C, filetie-
Ëu’r. quot enim. fin-É fumtî A, B,C, tut fil-
manta-1 .1’1’1inimi16 numeri in eadem rationna. 3s. 7.

qui fini BGH: hinc; erit? A;C:::F:H. Scd :7. 14. 7.
quia A: 13 :Fz’ (La: Aiinoü manu; au ne-
que F mieti’é’tur G;iquare F vnitas efl’e 3 ne- a. 6. 11x. 7.,

(11111. Hinc, qixhr’n F a: H primi 1 (in: inter 1. 1-. a.

A N 3 fer



                                                                     

193 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

a. 1:.def. 7. te, F nequit C metiri ipfum H. Ergo nec A
’" "J617: metiri pontil” ipfum C. Q. E. D.

’PROP. VIL THEOR.

A1, B4, C8, D16
Si florin: quœeunque numeri deiueqn pro-

pmianale: (-.’-.’ A, B, C, D), prima: autem A
metinur extremum D: Efficundum B "retie-

tir.
bi negas: neque. alias aliquis vllum ” me-

tietur, ergo nec A ipfum D; centra hypo-
thefin.

PROP. VIH. THEOR.

A 2’ C4" D 8’ B 16G1,Hz,K4,L8 WQPPMPMMu.
E 3’ M 6’ Nm? F 34 le: C, D ceciderint:
que: inter en: endura numeri deimep: propor-
tianale:, totidem (9’ inter dia: E, F, eandem
cum ipji: A, B rationem hiberner, adent.

Sumtis enim9 totidem minimis G, H, K, L,
quot fun: numeri A, B, C, D, ô: in eadem ra-
ratione: erunt G à L ’ primi inter fe, à: ex
aequo erit’ G:L1:A:B :4 E: F. Sunt
autem P G ô: L minimi: ergo ’ G aequaliter
metitur ipfum E, arque Lipfum F. Sed quo-
ties G metitur E, tories numeri H, K metian-
tur ipfos M, N. Numeri ergo G, H, K, L
ipfos E, M, N, F aequaliter metiantur; ideo-

a. ao.def. 7. que 5 numeri G, H, K, L in eadem (arion:
a ’3t7’ erunt, in qua funt E, M, N, F. Ergo E, M,

1 * I - N, F

11.6.8-

un!"fnNin.

’FP’F’P

.3 a: -zQN’F’N
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L [BER V111. 199
.N, F eandem cum ipfis A, C, D, B rationem
habebunt, ô: ergo deinceps proportionaies
erunt. Toc igitur inter E,F ,cadunt deinceps
proportionales, quot inter A 6c B. Q. E. D.

PROP. IX. THEOR.
Si duo numeri AA 8, CnËD18, B 27 Bimfifiprimfm:

F1, G 3 rint, (aimer çajô:
numeri emee r ro- .

M 8H sa? 6611; 9P 27 pantoufle: C,PDP ec-
’ ’ r ’ ciderint: quot inter

215: A, B cadrait numeri deinceptpruportiona-
:, tatidem «5’ inter otruntque ipfarum A, B 59’

vnitntem E Johnny: proportionale: eadem.
Sume enim° in eadem ratione, in qua funt o- st. 7. 8:

A, C, D, B, duos minimes F, G, & tres mini-
vmos H, K, L, à fic porto donec fumtorum
M, N, 0, P multitude aequalis fiat multitudi.
ni datorum A, C, D, B. .Hinc, quia ô: A, C,
D, B minimi ” funt in eadem ratione, erit se. x. 8.
iA:M, C z: N, D z: O, BzP. Et quia: :3112: 8U
11:12:: erit 1E: sz F: H. Similiterquia ’ -- "7’

A:.-M: HF: erit E: F:H:A. Ergo
E, F, H, A. Eudem mode demoniirarur,
:efl’e E,G,L,B. E. D.

ruer. x. THEOR.
Si inter duo: numero: A, B, U mitan» C

Ideineep: prapmionale: numeri D, E, 61 F, G
:eeiderine: quot inter .vtrumque 2’hW A, B

’ 8’ uniate»: C aidant numeri deineelu propar. I

l , N 4 tionaier,



                                                                     

aco EVCLIDIS ELEMEISIT.
t flouai", tatidem (f inter lm»: A, B numeri
deincep: proportion!" radent. .

A Numerus enim1D
A 8, K 12, L 18, B 27 ipfumF multiplions

E4, H6, G9 faciatH,&fumatur
D2, F; K:HD,-&L:HF(

C 1 Et quia pointu: C :
La D:D: E;Cvero

7’ 5: th 7: ipfum D metiturT par D: meti’eturËquoque

2.2:: a; D ipfum E pet D; ô: ergo E: 9 D’. Rur-
. fus quia ponitur C: DnzÉtA; eritAziED.

Eadem ratione G: F’, (a: B: GF.’ Quum
ergo fit E z D’ ô: H :1 FD:..erit D: F :76
E: H. Item quia HzFD, ô: G z: F1:
erit D: F:H:G. ErgoE:H:H:.G.
Rurfus quia K::-HD, ô; L z H5: erit A: K

25-17-71 :2: E: H:D: Fzzd’K: L. Similiter quia
4” m 7° L:HF, a B:GF: .111th B: 76H: G:

E: H. Quare A,K,L, B. Q. E. D.

PROP. XLVTHEQR.

A14, A8 .6, 8.9. Inter duo: humera!
A 21” B 3 mediurpfloportiamli: AB

cadit. Et- quudrutu: A? ad quadrant»: B” du-
plicata»: rationem baie: lita, quam [aux A ba-
ôet ad lum: B.

,3. 7. 1.1311 enim A’: AB :: kA; 13:18 AB: B’.

-n7-7. Q.E.D. f n a l 1
L 2. Quia (per dem.) A’, AB, B’: erit

y. 1°.def.s. A3: 35:7 (A2: A3) L;- (A: B)z° Q’ED’

ne

6’" PROP.

quadrato: A’,.B ’, aux: 1

i



                                                                     

1b.

LIBER an ’ , 2°;
PROP. x11. THEOR.

À’ 8, A’B u, AB.’ 18, B’Iz7

A’ 4, AB 6, B’ 9

.   A z , B 3   ..Inter duo: mimera: cuba: A3, B 3, duo medü
proportionale: A3 B, ABz cadunt. I Enfin: A’
ad c’ubùm B3 triplimtam ballet rational: Hui;

quàni [and A baht ad IatuIB. V l r  ’
I. Nam A381?) A4: AB,& A: BzîAB;

131. sa! A3: A13:8Aâ: AB:A:B. Rur-
1ÎIS A?" 35 AB   A: B, item A33: 8’
"A13 5 BïîAzfi. ’ Ergo À’,*A’B, AB’, 3’].

Q. E. D.   ’   12. Quia (,per dem.) A3, A’Bx AB ’, 3’: g. in. def. s.
èritA’:B’:Ë(A3:AZB)?:(AÈB)’. Q.

E. D. 

3. 18. 7.

in m 1.:

.PROP. xm. THEOR.
. A-z, B4,*C8I »

-A’ 4,AB8; B116,.B032.,. C’64. .
A’8,*A’B 16, ABzga, B364, B’C 128, 36’ 256, C351;

Si fint quotcun Lue numeri A, B, C daimep:
propgrtionaler, ° vnmquirquejè ipfigm multi-
plicamfaciu digue): AÊ, B’, (2°; faéïi ex ipfi;

repartionala arum. Et fipofirz’ a prihcipïo nu.
mari A, B,C fizEîor A’f, B ’,.C 3 "ami-tiplimnteh 4

alfa: A3, B 3,C 3 fadant, Cf ipfipropqrtianaln
5mm.- Etfempertirca amarina: ramingr’î.

Expofitis enim numeris AB, BC, A’B, A’Bf ’
B’C.&ïBÇ’: erit" -:e:--’Az; AB, B?,-iteméë-A’, q. a. a.

. A’BÆBËB’Æerum omnkiuthrumnpme- .n
rorum rationes eaed’em rationi A : B. -Sirhiï
liter B’, BC, C’ funt deinceps proportionnles

v ’   Ï 5 ln



                                                                     

3.14.7.

3.3.8.

a. 7. .8
14:64:57.

v. i8. 7.

E. and.

:02. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

A 2; B 4’ C 8 iA’4, AB 8, Bu 16, BC 32, 064
A’8, A’B 16, AB’;2., B364, B’C 12.8, 802.56, C’m

in ratione B: C, pariterque B3, B’C, BC 3, C3

in eadem ratione deinceps proportionales.
Ergo quia , A: 8:8: C, erunt A’, AB, Ba in
eadem ratione, in qua B’, BC, C’; nec non
A3, A38, AB’, B3 in eadem ratione , in qua
B3, B’C, BC’, C3. Sunt autem tara illi quam!
hi inter fe multitudîne pares. Ergo ex ac.
quo’ A’: B’:B’ : C’; 6: A3: B3:B’ z C3.

Q. E. D.

PROP. XIV. THEOR.

i Si marnera: quadrant:
A’ :133: 48’ 16 A3."""’""’ Mm

’ ’ mm B’: U Iam:
A Iam B "mitan. Et fi Ian: A marieur
futur B: 69’ quadra!" A’ quadrant»! B’ me-

tictur. i
I. Sumta enim numero AB, earumu dein-

ceps proportionales A’, AB, B’ in ratione A

ad B. Ergo A3 metietur Â AB. Hinc quia
A4: AB.:A: B, metietur eriamF A ipfum B.

Q. E. D. » .2. Si A metitur B: quia A: 8’: A6: AB,
A’ quoque metieturF AB. Et quia A’: AB
:u AB: B4: metietur." à: AB ipfum Ba. Er-
goê A’ metietur sa Q. E. D. i

PROP.



                                                                     

, LIBER’-VIÎI. 20;
PROP. XV. THEOR.

.A’ 8, A’B 16, AB’ 32, Bv’. 64.
Az 4, AB s, Bz 16

Î A 2 a B 4
Si marnera: cuba: Aa metinur adam nume-

rum B3: Ü Iam: A Iam: B maman Et fi
Iam: A latta: B metiantu- 59’ cuba: Aa album

B3 metietur. ’1. Sumtis enim numeris A’B, AB’, quiaa

deinceps .in ratione A ad B proportionaâ o. a. t.
les (un: A’, A’B, AB fi B3, ôz A’ ipfum B’

metitur; .metietur si A’ ipfum A’ B. Quare
quum fit A’rA’B z A: B: medetur ô: A’r Inn-3&7.

ipfum B. Q. E. D.
2. Quia, iisdem fulmis, efi° A z B z A3:

A’B, à: A ipfum B metiri ponitur: metietur”
ô: A3 ipfum A’B. Quare quum .fit A”
A’B, AB”, B 3: pater e ô: Aa ipfum B 3 metiri. g. a. u. 7.
Q. E. D.

PROP. XV I. THEOR.
A, 9’ B, 16 à? manant: quadrant: A’ ne:

A B metteur quadratum mur.» B :
3’ 4 neque Iam: A Iam: B maman

Et fi Iam: A non matiatur Iam: B: neque bic
quadratu: Az quadratum B’.

1. Si .enim A metiretur B: A3 adam meti-
retur’ B’; contra hypothefin. m W 3

2. Et fi A’ metiretur B z: A etiam’ maire-

tur B; contra hypothefin.

PROP.



                                                                     

To l’a sa x

v. x7: 7.
q». 13. 7. 8c

a a,.,A 8,B -7 u.

204. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. XVII. THEOR.
Si ramier-u: mou: A3 mm me.-

A 2’ B 3 arur mon»: numerumB’: ne-
que Iam: A Iam: B menotta: Et

latu: A mm metiatur Iam: B: neque mon: As
mon»: B’ mormon r

1. Si enim A metiretüt B: A3 quoque me-
tiretur” B3, contra hypothefin.

z. Si A’ metirètur B’:’ etiatn A-metirerur

B ; contra hyporhefin.

PROP. xvm. THEOR.
’ ’ * v ’ v Inter duo: [futiles

Ê; ’6 81332: g 4&3): plano:numaro:AB,CD,
’ - ’I . 4 vna: media: proportio-

hali: BC cadit. Et planu: AB ad Planta» CD
duplicata»: rotionem [mon eius, quam luta:

6

. bomo’logum A baba: ad bamologum Iam: C.

1. Quia enim AB: BC:"A:C,&A:C
:1. defi7. a? B: D: en; ABi BC:: B : D :4130

l CD. Q;E. D. .
I (2. Quum AB, BC, CD (pet dem): erit
AB.: CDK:(AB: BC)’ :(A : C)’: (B:

D)’. E. D. i 1» * Cor. Hinc inter duos fimilehs pianos cadit
vnùs mediuS" proportionalis in ratione laterum

homologorum. ,:1101). XIX. THEOR. .
A2...B3’, C5, DA, E6, F10

ABC 3o, BCD 60, BDF 120, DEF 140. -î
A13 6, BD 17., DE 24

* Inter

t



                                                                     

. v LIBER VIH. de;
Inter duo: fimilerjàlido: montra: ABC, DEF

dua’medü proportionale: BCD , EDF radant.
Et [olidm ABC ad fimilem jolidum DEF tr!-
ph’cotamrotionem baba: cita, quam loto: lm- i
mologum A, vel B, vel’C [mon 4d ,bomologum

Jonc: D, veiE,velF. Ü v y . -!
’ x. Capiantur lenim numeri AB, BD, DE, a o

BCD, .BDF. Et quiaA: B::xD : E: erunt4’ x: MP5
AB, DE fimiles plani, a: æ.» AB, BD, DE in f; flysch

ratione A: D, vel B: E, vel C: F. Efi autem ’ .
ABC: sanza AB: BD, a. EDF: DElf :4: m r7. 7.
BD: DE. Quare ABC : BCD BDF: DEF
:: C: F, Denique BCD: BDF ç: * C : F":
Ergo ABC, BCD, EDF , DEF. . E. D.
d a. Quia ergo ABC, BCD,BDF, DEF : i

erit ABC: DEF :6 (ABC: BCD)? ç v (c: la a. def- r.
F)3 2 (1ms)! z: (A: ma. Q. E. D. 1-" m

* Cor. .Ergo intox-(duos fimiles folidos cadum; a
duo mçdiî proportionalès. in ration: laterum ho:
mologorum.

PROP. XX. THEOR.
’ Si inter. duo: www

Dîsé il? B là 6 ra: A, B vna: mediu:
, ’ 3* 4’ ’ proportionali:Ccodat.t

numeri A, B jimile: plant" arum.

Sonne minimes D, E in rationê A ad C. Er- .
go.a Dv ipfuiri. aequaliter metiatur, ac E ip- 8’. an].
lum C. ,Mhetiatur ipfumIA petF. Ergo
DE r2,s A, à; El? 2 î C. Ergo A, planas (1- 9. 8x.
numerus cit, çuius hâtera funt D, F. I Rurfilslé xô’de ’7’

quia. A t 9B; ignition; quoque D, E w hyp.

v 74.. w" fiant"



                                                                     

106 EVCLIDIS ELEMENT.

f font in ratione C: B. A 8 C B 8 . ’D z, P33, 11:2, 1G 6 i-Iinc fi D metiatur
ipfum’C par G,E me-

tietur quoque B per G. Ergo DG z C, à:
, :8. oQu’are ô; B ’efl numerus planus. Et

” "o 7’ quia DG:C z EF, ideoque 9 D: F r; E:

u. u. def. 7- . ., G: erunt A ô: B fimrlœ’ numeri plani. Q.

E0 D. i iPROP. XXI. THEOR.
A 24, C 72, D 216, ’B 648

E r , F 3, G 9
iHr, K1, N24., L3, M3, O72.

Si. inter duo: mon: A, B duo multipro-
pommait: C, D radant: numeri A, B ftmile:
olidi mont.

a. 35. 7. SumeA tres minimes E, F, G eandem cum»
A, C, D rationem habentes, 6: ergo deinceps

p: 3. a. proportionales: ô: emnt E, G primi! inter fe,
y, 2o. a. .6: fimiles plani ’ numeri. Sint H, K lutera

ipfius E, a: L, M latera ipfius G. Erunt ergo
t. consœ- E, F, G proportionales in ratione i H: L vel

K: M. Iam quam E, F, G eandem cum A,
à W 7’ C, D rationem habeant: erit E: G :: ° A : D.

. g. 2;. 7- En quia E, G primi funt, ideoque T minimi:
f. a 7- fmetientur iplbs A, D aequaliter. Metiatur
* 9’ n’ 7’ E ipfum A pet N: ergo EN :1 ’ A. Scd E
www: 7’ : HK: ergo A en: folidus ’ numerus, cuîus I

alatera H, K, N. Rurfus quia E, F, G minimi
funt eandem rationem habentium, quam C,D,B :

. E ipfum C aequaliter metitur, ac G ipfum B.
Metianir E ipfum C pet O. Ergo GO :: Ba.

- . Se



                                                                     

LIBER VIH. :07
Scd G r: L M. Quare B et! folidus, cuius
latera L, M, O. Denique quia A: EN, 6:
C:EO: erit" N:O:A:C:E:F:v.r7. 7.
H: L z: K 2M. Quare fimiles 9 folidi fun: 9’ nm”
A, B numeri. Q. E. D. ’ I ’

PROP. XXIDI. THEOR.

. Si m: mai A, B, C
A4" B 6’ C9 abîme?! proponionala: fu-
rint, primu: Aauremjit quadrutw: Cf tanin:
C quadragu: erit.

Nam A, C fimile’sx funt plani numeri. Er- au 3°. :-
go quam 4’ latera ipfius A aequalia fint: ” eruntf f; 7’

6: latera ipfius B aequalîa, ideoque B erit ô: . . 7.
Ç quadratus. Q. E. D.

PRO P. XXIII. THEOR.

A8, En, C18, D27
Si tuer numeri A, B, C, D deinc- : a.

PortioZZîufueriut, prima: autem A grog:
0’ quarta: D mon: erit.

Nam A, D funt* fimiles folidi. Ergo ô: Dil- Ib à
cubas eft. Q. E. D.

mon XXIV. THEOR.
Si duo numeri A, B inter

CAIÊ”; à; notion»: boitant, quam mm:-
’ ru: quadrant: C 4d quadrant»:

numerum D, prima: autem A fit quadrutun
éjècundu: B quadratu: erit. . ’

Quia enim inter fimiles pianos C, D, vnus
mediusproponionalisficadit; «A: 3:0 D f o. ne. a.

cadet



                                                                     

y. 8. 8,
Io 310 se.

G0 l9! 80
a. au 8.
"a 335 80

9o la. sa
u. 3.78.

G

.03 EVCLIDIS ELEMENT.’

cadet quoque inter jA, B vous V medius pro-
pertionalis. Ergo 5: B 3 efi quadratus. Q.

.E.D. . , ’* Scbol. I. Ergo ratio numeri quadtati ad non
quadratum nequit exhiberi pet duos quadratos nu-

meros. i *” Sain]. a; Et fi A numerus ad numetum B eû
vt quadratus ad quadratum: numeri A, B fimiles
filanif Tant. (pet ac. 8. 8: dem. huius). Et hinc

. diminues plani non (ont vt quadratus ad quadra-
me»

mon XXV. THEOR.
Si duo numeri A, B inter]?

à?” 13)”? rationem buoeaut, quam numeru:
’ 7 mou: C ad rufian: numerum D,

primu: autem A fit ruban fif’fet’uudu: B mou:

erit. , j ’ . VQuia enim C, D fimiles folidi funt: duo
medii proportiônales. inter i cascadant. Er-

. goût inter A, B duo medii proportionalesë
tadunt. Quare quam A cubas fit: B etiam "r

à Mcubus erit. Q. E. D. . .
’* Ergo ratioinumerî cubi ad. non, catalan tapa

I titi nequit in duobus numeris cubis.

K PROP. XXVI. THEOR.
V i Simila: [uni mon ri A

â 1:, i B intcrfifationembîbmt:
.f I’ ’ o quam numeru: quadrant:
ad quadratum numerum. ’

Medius proportionalis, inter A, B eadem si,
fit C, ô: (tamanoir ï minimiD, E, F eandem.

uam

. A) q



                                                                     

LIBER V111. .09
quam A, C, B rationem habentîum. ErgoA M;°°f-3.8-

D, F quadrati erunt. Et quiaD:F:P Asz A Æ 7i
habebit A ad B rationem quadrati ad quadra-

Ulm. Q. En D. "
PROP. XXVII. THEOR.

A 16, C 724., D 36, B 54.
.E 8, F 12, G 18, .H127

Similerjoh’di numeri A, B inter [a rationem
bahut, quam numeru: cufiu: ad album nume-

I Nam medii duo proportionales inter A, B
cadentés’ fint C, D, à: fint E, F, G,H totidemg v. 19. 8.

’ minimi de in eadem ratione’ ac A, C, D, B. 3° ’4’

Ergo’ eorum exrremi E, H cubi enim. Hinc, M son”.
quia AziB :*’E: H, patet, efiè A ad B, vt r. 14.. 7.
cabus ad cubum.. Q. E. D.



                                                                     

S. l7. 7o

a. Is- ,80
7. 8- 8-
3. 22. a.

.ol ,70 7o

a. la. 8.

. 2°. sa

:10 (*3°Ë*3°Ê*)-

QEVCLIDIS
ELEMENTORVMLIBIERIX.

******ü*t*!’l&*
PROP. I. THEOR.

Si duo mile: lani numeri A,
à; ’ B 54 B fifi Maubeuge: aliguem feo

A221; cerint : flafla: A B quadratu:
3 erit.’ Nam numerus A [e ipfum multiplicans fa.

ciat quadratum A’. Ergo * A: B z A’:AB.
Et quia interAôzB vous medius proportiona-
lia!a cadit: cadet etiam’Y inter A” 8c AB vous
medius proportiooalis. Ergo AB eft 8 qua-
dratus. Q. E. D.

PROP. Il. THEOR. i
A 3, B 12 Si duo numeri fifi multiplican-

AB 36 te: A, B, quadratum numerum AB
A49 (flirtant: fimile: plani mon.
Sumatur numerus quadrarus A’. ErgoA:

B 2,:i A’: AB. Et quia quadrati A’, AB fi-
me. plani numeri font, à: ergo inter cos
vous medius proportionalis âçadit; cadet
quoque inter A 6c B vous ” medius propor-
tionalis. Ergo A a: B fimiles plani [ont9 nu-

meri. Q. E. D. ’
PROP.



                                                                     

EVCLID. ELEM. L. IX. :11
PROP. III. THEOR.

. 6 Si mou: hument: A3 fit -
Azî, A 64 [nm multiplieamfaeiat aligne];

Â” z A5: faéîu: A’aüur erit.

. I. Sumatur enim cubi A3 la-
tus A, 8c huius quadratum A’ .

::’ AA. Ergo 1613:” A’A. QuareA 1: A z. [8.1103 7.
z A: A2, ô: 1: AzAz: A3. Ergo inter r ô: "’ 53- ai i9’

.. . - . cf. 7.A3 duo medn proportionales cadunt. Quia A, «mm,
veto A 1: A3 2A3: A5, totidem etiam F inter tu 8. s.
A! ê: A5 codant. Ergo A’s cabus ’ efi. Q. ’* ’31 31

’ E0 Do.

PROP.!VaTHEOR.

A 8 B 27 Si numeru: cuba: A ou.
A, à!- AB nô ou»: nwnerum B multipliant»

fadai; cliquent: flafla: ABeu-

fiu: erit. .Sulmamr numerus A3, qui etiam’ cubus erit. ., ,, 9,
Et quia A: Bzfi’ A’: AB: cabus erit l ipfe in 18. 7.

AB. Q5 E. . Dg A t. a” l
l ’ PROP.V.THEOR.

Si mua: murera: A me»

A 8. B 27 - I . .3 a merum au..." B multipli-
A 64’ A8 :16 eau: facial: euôum A8: 5’ * .
Multiplicatu: B mon: erit.

Surnatur- numerus A3, qui cubas ’ erit. Et e. g. 9.
quia A: B z; ” A’: AB: erifl B cubas. Q. t "1 .71

E. D. ’Üt if: in.
O a i PROP.



                                                                     

n: EVCLHNS ÉLÉMENT.

PROP. V1. THEOR.
A 8, A’ 64., À’ 512

Si marnera: A [e ipfim multipliant cubant
A*fzm’at; 69’ A cuba: erit. ’

Sumtto enim cubo numero A3, quia A’ : A’

x: :3: :ÇA’: A: erit A24 cabus. E. D.
PROR YÙ.THEOR

Si compofitu: numerw A www
Ai]; :27 mm aliquem B multiplient quem-

Piam faciat [461m AB [6le
C3’ Dz erit.

a». 13-defi7- Numerum enim A metiatur ’4’ numerus C
"t 9’ "° 7’ per D. Ergo A 7;" CD. Ergo AB.::CDB
a. 17.def. 7. .fohdus” eft. Q. E. D.  r

PROP. VIH. THEOR.
. 125-1; A 3. B 9. C27. D 81. E243. F 719

Si ab mitan quoteunquetnameri A,B, C, D,
E, F deincep: proportionale: fierint : tertiu:
quidem ab mitan B quadrant: efl, Ü mm
intermittente: 0mm: D, F; quarta: 11:!th efi
euôur, 59” duo; intermittente: 0mm: F; fepti-
mur vert) F cuburfimul Cf quadrant, 8’ quin-

que intermittente: vnum. , , . ’
1. Quia enim 1: A z A: B: vnitas ipfum

F-fOIdcÜ-eA aequaliter metiturla ac A ipfum’ B. Ergo

z: 533:3? A par le ipfum marieur 7 numerum B, 6: hinc
e. 22, s. B z 3 A’ quadratus cit. Et quoniam B,

’C, erits 65D quadratus.   Eadem ratione
5c F quadratus enr, a: vnum incezmittemfes
omnes quadrati erunt. Q. E. D.

a I a. Quia
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z. Quia cit 1: A :Bz’C: metietur B ip-

fun) C pet A, 8: ergo C :3 AB a A’ cubus t. 9.1:. 7.
erit. Et quam fine CLD, E, F: erit ê a; F à. 33- 8o
cubas. Et (militer omnes duos intermitten-
tes cubi erunt. Q. E. D.

3. Et quia F etiam oflenfus efl quadratus:
feptimus F a: quadrams à: cubus fimul efi; ,
idemque pariterüdemonflratur de omni quin-

que intermittente. E. D.

PROP. IX. THEOR.
1, A 4, B 16, C 64, D 256, E 102.4, F 4096
êè1,A8,B64., C 512, D4096, 1532768, F 262144.

Si nô mitan quota-zingue numeri A, B, C, D,
E, F daim-q): proportionale: fuerint, qui 0ere
Po]! vnitntem A fit quadratu: ,- 39’ reliqui omne:
quadrati erunt: fi qui po]! imitaient A fit cubai;
Cf reliqui 0mm: cubi erunt. .

I. Si: enimA quadratus. Iam tertius B, ô:
vnum intermittentes omnes D, F, quadrati ’l q. 8. 9
funt. Sed quia funt A, B, C, &A quadra-
tus efl: erit 9 C quadratus, hinc; ô; E &c. a. 1,. a.
0mnes ergo quadrati film. Q. E. D. v

a. Sir A cabus." Iam quartus C, 6; omnes F,
qui duos intermittunt, t cubi funt. Et quia V
1: A r. A: B ; 5c ergo B :i Az: erit 6: ’ B..zo.dof.7.
.cubus ; quam ô: E cubus A erit. Et oh 9-114.
A, B, c, D, erit! au D cubas. Et runuicerre-z à);

liqui omnes cubi flint. Q. E. D. i I

o ;  PROP..



                                                                     

au. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. X. THEOR.
I, A2, B4, C85 D16, E31, F64.
Si ab vnitate quarta-Mu? numeri- A, B, C, D,

E, F deineep: proportianale: fuerint, qui vero
poll unitatem A non fit quadrututs neque alite:
vllu: quadrant: erit, practer tertium ae’vnitate
B, Cf vnum intermittente: omne: D, F: fi,
poll vnitatem , A non fit meut ; neque alias
vllu: cuba: erit, putter quartant 46 vnitete C,
a" duo: intermittente: omne: F.

1. Non fit A quadratus, à: tamen C qua-
dratus fit, fi fieri potefi. Ergo quia 65 Bqua-

lb 8. 9. dratus FeFt: A ad B eam rationetn habet,quam
quadratus B ad quadratum C, ô: hinc A qua-

". 34. 8. draqus’ erit;eontra lytpotbefm. Similiter clien-
demus nullum alium quadratum eflè præter
B, D, Fête. Q. E. D.

2. Si A cabus npn fit, ô: tamen D oublis
effet: quoniachubusP eft; babel-et à: B ad
Cratioqem, quam cabus C ad cubum D, ô:

:xdgè & ergo ipfe B cabus ° effet. Hinc quia, 0b 1 :A
9. ax. 7. z A: B, efiB: 7’ AF, effet ô: A cubus f;

f- 5’ 9’ centra bip. Similiter ofiendemus- nec vllum
alium cubum efl’e præter C ô: F ôte. Q. E. D.

r PROP. XI. THEOR.
fiât-Ï, A33 B 9a C27, D 81)

Si ab unitate quotennque numeri A, B, C, D,
E deineep: proportionele: fuerint: minor A me»
ierem D metimr per alignent C earum, attifait
in numeri: propanianaliâm.

Quia
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Quia cnim cit uA::C:D: aeque me-

titur C ipfum D’ ac 1 ipfizm A. Ergo à; A a. :o.def.7.
ipfum D aequeT metitur ac 1 ipfum C, id eft" fi 5’ 7’

A. metitur D pet C. r m ’ a 7’
* Parizer, fi fumantur B a; E, demonfiratur

B metiri ipfum E par aliquem Cinter propor- , 
(ion-ales: quia? uB.::C:E. 13.1). ç. :4. 7.

* Car. In ferîe numerorum ah vnirate dein.
ceps proportionalium feeundus A quemuîs D me.
cinn- per pmxime prsecedentem C.

* 80h01. r. Et hinc feeundus A quemuîsCmul-
tiplicans fait proxime fequentem D.

* Sabol. 2. Si numerus qui marina: aligneur
ex proponionçlîbus non fit vnus proportionahum:
neque is, par quem. metitur , mus ex proportio-

nalibus «1:75.  
  PROF. XIL THEOR.
fil. A4, B16, C64. D 256

E2, H8, 632, F128
’ Si ab mitan quatliht numcrz? A, B, C, D de-

incep: prapMianaIn funinf; quiz-maque pri-
mamm mon»: E mctiunnm vltimum D, iidem
69’ mm A, qui vuitati praximu: cg, metimtur.

Si negus E metiri ipfum A: eruntfil’ E &. A

primi inter fa. Metiatur autem E ipfum D 4b in 7-
pet F : 6c qric EF z" D ::"- AC. Quare
A: E :5 F z C. Sunt aucem A, E primi :fîcïh:
inter fia, a: 7* minimi: hinc E metimr 5 etiam p. .9. 7.
C. Meriarur pet G. Ergo EG z fi C :* 7. 33- 7-
AB. Quare A: E213 G: B. Hinc E meti- 3’ œul’î

ruta ipfum B. Metiatur eum par H. Ergà
EH:"B:*A’. HincAzEz’aHzA. Ergo
E metietur quoquea ipfum A. Q. E. D.

r v0 4. * Sahel.

g. a. cor.
16. 7.



                                                                     

I

un ».EVCLIDIS ELEMENT.

’ Sahel. 1. Numerus primus, vltimum metiens,
metitur omnes vltimum præcedentes, par: cor. u. 9.

8: il. ax. 7. ’” Sabol. a. Si quîs numerus, proximum vnî-
tati non metiens, vltimum metiatur, numeruserit
compofitus: si enim primus effet, metiretur pro.
ximum vnltatl.

” Scbal. a. Si proximus vnitati fit numerus
primus: nullns alius numerus primas vltimum me-.
tietur. Si enim alius metîretur,vnitatî proximuin

, quoque metiretur, qui ergo primus non foret.

PROP. XIII. THEOR.
1, A 5, 32.5, C115, D 625
En: I-l--- G---- F--- .Si 46 vnfldte quotmnqu: numeri A, B, C, D

deinæpr proportioizale: fuerint, qui une Pojl’
vnimtem A Prima! fit: maximumD 11un alita
maietur, [muter cm" A, B, C, quifimt in nu-
meri: proportionalilzur. q

Si enim fieri potefi: metiatur vitimum D
aliquis numerus Ë, qui non idem fit cum ali-
quo ipforum A , B, C. Ergo quia E nume-

ê- 3- Mol- rus primus cire? nequit: compofitus erit.
12. 9.

Ü. 33. 7.

à. ax. 7.

Quare ipfum E metietur” aliquis primus, qui
nullus erit praeter A. Si quis enim alius me-
tiretur ipfum’E: idem9 quoque ipfumDme-
tiretur; quod fieri nequit à Ergo A metie-
turiE. Iam metiatur E ipfum D pet F: ô: F

kami-1L9. nullus ex ipfis A,B, C efl’ei poterit. Sed quia
a. 2. cor.

16. 7. F merletur* D: eodem modo,’ quo antede-
A. 9. ax. 7. monfirabitur, F compofitum elfe, quem A
p. I [Ci].

n. 9.
v. 19. 7.

metiatur. Et quia, 0b EF z * D z F AC,
ef’c A: E .:’ F: C5 A véto ipfum E metitur:

’ Fquo-
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F quoque ipfum C5 meneur. Metiatur pei-

-G,.qui nullus ex ipfis A, B efTei poterit. Et
i quiauob FG:ÀC :F AB, eft A: F: ’ G:
, B; A veto ipfum F metitur: metîeturg 8: G fi midi-’57-

ipfum’ B. Metiatur par H. Quum verô G
nullus fit ex proportionalibus: neque H idem
’ erit, qui A. Sed quum, 0b CH:A B :P

, A’, fit A: Gz’H: A, codem veto, quo ante
mode. demonflratur, A ipfum G metiri,quia ’
G ipfum C’ metitur: pater, H metiri ipfum’
A, à: ergo A non efTe ’ primum ; contra by- h m ad 7’

otbqfin.
* Spiral. Quia fimilîter demonfiratur, quod

ipfurn C nullus numerus metiatur, praeter A vel
B: pater, quod numeros ab vnitate deinceps pro-
portionales, fi proximus vnitati primus fit, nullus
numerus metiatur, nifi qui inter ipfos [importio-
nales habetur.

PRO P. XIV. THEOR.
St minimum nunwrum A

A 3o . . .Przmt mon": B, C, D me-

B 2 , C 3 , D . .E F tmntur: 11141114: 41m.: nume-
rm prima: marieur ipfiim

A pratter cor, qui a Principia maiebmztur,
B, C,- D.

Si fieri potefi, metiatur ipfum A alius E,
par F. Ergo E ô: F facient 7 numerum A. m 9.- m1,
Quare quum B, C, ô: D metiantur ipfum A:

’ metiençur quoque vnum e ipforum E, F. Non e, 3,, 7,
autem metiri poiTunt’ primum E: -ergo altc- q. u.qdef. 7.
rum F. metientur. Efl autem F e A. Quare
A non erit miniums, quem B, C, D merlan-

tur; contra lapazbefin. A
I 0 5 PROi’.
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PROF. XV. THEOR.

. . ’ Si m: mai A, B,7 AD9’ DE?" C16 C.dtinteprpropartiam-
3’ 4 » ’ la, funin: minimi om-

nium gaude»: ou»: ipjù rations»: babentium:
duo quih’bet compojiti ad "liguant, primi en":
(A-l-B ad C, B-i- C ad A, ôz A-l-C ad B).

. 3;. 7. Sumantur duo numeri" D, E, minimi can-
dem cum A, B. C rationem habentium. Er-

-2- 8- go? A:D*, B:DE.& C :E’". Et. quia
’ :2: D, E primi 96 inter fe flint: erit 6c D 4- E ad

4’ i forumD E rimas E o niavtrumque 1p , p . rg qnumeri D 4- E 6: D ad ipfum E primi faut,
un 36- 7. erit" 6c (D-i-E) XD ad eundem E primas.
«a 3- m 7- Sed (D 4- E) X D 2* D’ -l-- ED. Ergo
pi ’7- 7’ D’-i-- ED primus efi ad E, hinc quoquep ad

7’ L m 7e E’. Pater igitur A -l-B cire primum 7 ad C.
Similiter oflenditur, efl’eB-f-C primum ad A.
Denique quia D -J.-E, D, à: E primi fun: in-

arm 37- 7i ter fez erits (D4--E)’ ad DE primus. Sed*
(D-i-ErzDz-i-z DE-i-E’. Ergo D’-i-
2 DE 4-E’ primus cfi’V ad ipfum DE, à: bine
d’etiam D’ -l-- DE-i-E’ ad ipfum DE, 45a pari
ratioue’i’ D’*-4-E1 ad eundem DE primus erit.

gage 61’! A-l- C ad ipfum B primus eft.

PROF. XVI. THEOR.
A 5, B 8, C---

Si duo numeri A, B Primi interjèfuerinl:
mn cri: w prima: A ad ficuna’um B, trafic"-

. du: B Mi 41mm vilain. i

5-89

Si
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,, 4 Si enim fieri potefi: fit C numerus talis,vt

fic A: B z B: C. Quia autem A à: B mini»
mi’ fun: candem cum ipfis rationern haben- 6- 21. 7a
tium: A metieturë ipfum B. Hinc quum A Ô 3h 7’
quoque fe ipfum metiatu’r: non erunt A, B -
primi inter le; contra bypotbçjin. ’

PROF. XVII. THÉ OR.

A8, Bu, C18,VD27, E---
. i Sifmrîm quatcunqua numeri A, B, C, D de-

innptproportionalu; extrcmi miam ipfirum,
A, D, primi inter fi fint: mon cri: Ut primm
A adjècwgdzm B in ultima: D ad ah’um 011mm

Si negas: fit A: 8::D: E. Quîa ergo A:
z" B : E, ô: A, D minimie’; A. ipfum BW- 13. 7c

merietur. Ergo , quum fit A: B r; B: C 1: h’ ° ’
C: D; menietur B n ipfum C, ô: ergo ipfumA u. 2o.def. 7.
D. Quare a A ipfum D A metietur, à: hinc k "i am.
A, D primi non erunt; contra bypotbefin.

PROF. XVIII. PROBL.
DuaËu: numeri: A, B dqtir, corfideraro, un

tortil" propartionalir inuem’ri [afin
1. Cafl Si A, B primi inter fe font: citen-

fum 13m" efi, tertium proportionalem inue- p. 16. 9.

niri non poire. . -2. Cafi Si A, B non fun: i
A 41313:; C 9 primi, a Agnetitur B’:me.

tiatur per C, qui erit tertius ,
proportionalis. Quia enim AC z ’ B’: en: y. 9. u. 7.

A: 5:5 B: c. a à. 2o. 7.3- Cafl



                                                                     

ne ’ EVCLIDIS ÉLÉMENT,

3. Ca]: Si vero A,B pri- 9’

A C" mi non funt, nec A ipfum
B’ metitur: nequit terrine

proportionalis inueniri. Si negas : fit inuen
5’ 2°. 7. tus C. Quia ergo AC :5 B’: A metitur’ B3;

o. 23.,def. 7. . -contra bypotbcfm.

.PROP. XIX. PROBL.
Tribu: numeri: dam A, B, C, confiderare,

an quarta: ipfi: Praportionalt: inueniri Paflit.
i. Ca . Si A meri-

A 3’ B 7B’CC 6’ D I4 tut BC (potefl inue-

42 iniri quartus propor-
*tionalis D, is nempe pei- quem A ipfum BC

’- 9’ m 7’ metitur. Nam quia AD z ’r BC: erit A: B

0 m T :5 C:D.
z. Ca .v Si A non

A 3’ BÉ’CC7’ Du .metiturlBC: nonpot-

r 35 eii quartus proportio-
naiisinueniri. Si quis enim eiTet D: 0b A:
B :: C: D, forer AD :9 BC, ô: igiturA me-

, ’- 2îJkt.’7”i:iretur’ BC; contra lm).

PROF. XX. THE OR.
Primi numeri plurerfimt omnipropçfim mul-

titudimprimorum marieront": A, B, C.

.3» 38. 7- Sumamr enim ’ minimus
A z’DB â’ C5 D, quem ipfi A, B, C menan-

3 tur, a: apponarur vnitas. Iam
fi D 4- 1 primas efi: pater propofitio.

i Si vero D -I-1 primus non
v î. 7. ÈS’ 8135157 efi: metietur eum V primas
i3 53’ 5 aliquis E, qui nulli ipforum A,

a B, (72
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B, C idem efTe potefl. Si enim alicui corum .
idem effet: metiretur E quoque ipfum D, er-
go 6;? vnitatem. E. A. Ergo nouus nu-
merus primus E inuentus efi. E. D. ç. in. a. 7.

PROF. XXI. THEOR.
A4, 36, C8, A-i-B-l- C18

Si Pare: numeri quotcunque A, B, C camp-
?Îanfur: tata: A -i- B -l- C par erit.

,Quia enim vnusquisque ipforum A, B, C
partent 76 dimidiam habet: totos etiam A 4- x. 6.def. 7.
B -l- C partem dimidiam 4’ habebit, ô: igitur 4* *- "h 7* ,

par erit. Q. E. D.

PROF. XXII. THEOR.
A5, 33, C7, D9, A-I-B-i-"C-i-Dz4.

Si impure: numeri A, B, C, D quotcunque
pompanantur ; multitudo autcm ipforum fit Pur.-

tozu: A-i-B-i-C-i-Dpar crû.
z Quia enim A-I, 3-31, C-I,D----l funt

numeri" pares , ô: multitude vnitatum detra- a. 7.def. 7.
&arum etiam par efi: erit fumina numerorum
A-l, B-1,C--x, D-i ô: vnitatum refi--
duarum, id ef’c fumma A-i-B-«l-C 4- D, nu-

merus " par. Q. E. D. a. ai. g.
mon xxm. THE0R.. ’

Au, 35, C3, A-i-B-i-ng
’ a Si imparcr numeri A, B, C quàtcunqu: com-

Ifiponamur; (9’ multitudo ipfirum fit impur: a”

toua A-i-B-i- C impur "in

. , - i Nain l
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- An, 135, C3, A-FB-i-ng
P. 7- defi 7- . Nam quia (3-1 par!a efi, 6c A-I-Bitidem
r39? h par? eft: erit 5: A -I- B -i«- C 4-1 numerus? ,

par. EIÆO’Q pater numerum A-i-B-i-C im-

parem e e. Q. E. D. ,
PROF. XXIV; THEOR.

A v. Si apari numero A par alfan-
B’ 4 tur B: 89’ reliquu: A--- B par cm.

q Quum enim tam A, quam B ha-
” stacfi 7’ A a B8 bear partem dimidiam’:habebit et-

iam A--- B parrain dimidiam, ô: igitur i par
erir. Q. E. D.

PROF. XXV. THEOR.
A i2 C Si a pari W570 A impar B
B 5P 4’ auferaturf reliquat: A -- B im.
1*: A par erit.

a. 7. def. 7. A B 7 Quum enim 133 confiera: pa-
”’*’4i 9’ ri C 8: vnitate; AP-C auteur” par fit: eritA

--- Ç --- 1, id ’efi A --- B, numerus 5 impair.

Q. E. D. .PROF. XXVI. THEOR.
Si nô im ni numero A8

Am’Çi’DiB impar BC îufiratur : reli- ’

gaur AC par trit.
- Ab Viroque auferatur mitas BD. Ergo

a. 741,5 7. mm A D quam DC par 9’ eric; ergo ô: ’ reli-

e 240 7. quus AC. E. D.
PROF. XXVII. THE’OR.

v . Si a!) impah’ humeraiVAB
A’Di’"C"B 1:4ch aufmztur: reliquat
AC impur "il.

Nain
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Nam abiata vnitate AD, erit DE par ”. Er-ix. 7. der. 7.

go DB-BC:DC par quoqueà efi, ô: pro- a. 2,. 7. ’
inde" AC : DCn-l- 1, impar. E. D.

PROF. XXVIII. THEOR.
A B Si impàr numeru: A parmi B

A ’ i ’ ’ multiplicam feria: alignent .- faéîa:

C l O b b D Û l ’C par mi. ’Nain quum C Componaturi" ex rot nume- u, macs 7.
ris aequalibus ipfi B, quot in A funt vnitates:
pater C componi ex numeris paribus, ergo
ipfum parem’ cire. E. D. v. m. 9.

* Scbol. Endem ratione, fi A 8: B pares flint:

fait-us A8 par en. -
PROF. XXIX. THEOR.

Si impar mantra: A
A o n a , B a a a à o a zmparem numerum B mul-

tiplicam facial aliquem:, lCet-oc 0.... ou...
faéïu: C impur arit.

Quia enim C componitur 5 ex tot numerîs

, . , z. 15. clef. 7.ipfi Baequalrbus, quo: A v’mtates habet: pa-
ter C componi ex multitudine impari nume- I
rorum imparium, ideoque imparem ’ efTe. m ,3, 9,
Q. E. D.

4’ Scbol. l. Numerus A, marnera": impure»: C
"retiens, impm- a]! , (7 par imparem B matirai:
Si enim «gus: ont neurer ipforum A, B impai-
effet, ideoque nec C z AB impar 7 elfe pofiet;r.fch.18.9.
contra hypothefin: au: alteruter tantum ipforum
A, B «site: impar, 8: neque ficCpofl’et 3 impar eflè; g. ,8. 9.
etinm contra hyp0thefin. Quare vierque’A, B
impai- en.
i a. Paris numeri quadrati latin par en.

n FR O P.
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PROF. XXX. THElOR.’

" A . Si imlzmr rwmerw A arum un.
3, B r2 . 5j . . .C natrum metmtur: dimidium

un: matetur.
Metiatur enim A ipfum B perC: dico C .

non imparem elfe; quia C pofito impari, et-
c. 29. 9. jam AC:B impar’ effet, contra hypothefin.

Ergo C par erit; à: A ipfum B pariter me-
!" m 7- tietur, a 0b id-eius dimidium quoque T me-

tierur. Q. E. D.
* Cor. hapax: numetus parem metitur pet pa-

rem.

PROF. XXXI. THEOR.
A Si impur rimera: A ad digue»!

33 m numerum B fit prima: 69’ ad ipjiu:
il- - - duplum 2 B Prima- crit.

Si negas, A ô; 2 B primes eflè
u. a, deg 7, inter fez metiatur" eos idem numerus C. Et
ami-299. quia A impar eii: C quoque impar 9 erit.»
’5’ fiat: 7’ Sed quia C metitur ipfum 2 B, qui par 76 eIi:
in 3 ’ 9’ metietur C etiam4’ dimidium eius, nempe B.

’ Ergo A 8: B non " erunt primi inter fe; ton-
tra hJTatbefin.

PROF. xxxn. THEOR.

l, A2, B4, C8, D16
Numerorum B, C, D, a binarioAduplatorum,

i vmuquirque pariter par cfi tantum. .
u. 11h,. Nam quia’» finguii B, C, D e binario faéii
a. 6. def. 7. funt: pares eos die" comiiat. Et quum prac-
tm- defi 7- tereap au A, B, C, D: binarius A fingulos

, - »B,C
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B,C,D mçtîrur’Y peraliquem ipforum A, B,C,D. y. cor. 11.9.
Ergo finguli B, C, Dpariter pares’ funt. De- 3d 3’ dû- 7o

nique quia A primas efi, ideoque ipfos B, C, .
Dnullus numerus ’ metiri poteft, qui non vnus fi ML Î3- 9-

ex ipfis A; B, C, D fit: finguli B, C,ID patiner d
pares funt tantum. E. D.l .

PRO P. XXXIII. THEOR.
A ,10 Si numeri" A dimidium 4A bahut,
gA 5 impartm: pariter impur ejl raflant,

Quia enim à A metitur ipfum A pet z: par  
tet A efl’e 5 pariter imparcm. Dico à: tan- a. 9. def. 7. ,
mm: quia fijçtiam A ponas pariter pan-cm,
metietur v cum aliquis par pariter, ideoque a, der, 7, ’
idem par eius dimidium iA, qui impar efl ’s. . .
metietur’. E. A.’ , :.f::.z79.9.

PROPÏXXXIV. THEOR. * . A H
A 2° Sipar numeru: A naqucfita bina-
, A le L rio duplnur, neque dimidium 5A im- *
Ï A parem haha: : pariterpar efl, (9’174-

zb .5 . tirer impur. ’ fi
d Nam A pariçer parem me, * manifeftum ., g, 4.5. 7

efi, quia 5A par cil. Secundo, fi ÆA itemm
bifariam diniditur, ô: huîus dimidium rurfus
bifariam, &fic porto, tandem proueniet m:-
merus àA impar, qui ipfum A per parem 4.
metietur A. Nam fi feeus effet: perneniretur A. m4.. ,,
tandem ad binarium; à: A foret a binario du--
platus. Quod cit contra hypothefin. » Ergo
RA cit etiam pariter impar. 4Q. E. D. p. 9. 4.: z,

p ânon,



                                                                     

1:6 EVCLIÏDIS ELEMENT.
- "TPRO’P. xxxv. THÈOR.

* È... ....... L ......Si fini quotcunq’ue humai ’A. BC, D, EF dei

incep: proportianalert; atgfemgnxr daim a fè-
cundo 8C3 aima EF «quater rima CG,FH;
cri: v! ficundi muffin BG a! rïinum A, in,”

. vltimi extwfiu EH 4d 0mm: antecedcïhnï;
mAd-î-BC-E-D. A . V . v d

’ Penàtur FK:-BC,& FL:D.’I (Hînc uîàî
V- 3- a. l FH : CG, erit HK :2” GB. Et "’uumd m3
à ü. "L 7dEF: D :1): se :BC: A: me :FL :9
t M’- I3- 7- FLdz FK:FK: PH, idquue diù’ide’n’do d EL z.

’- -LF:LK:FK: KH:FH,&érgo 3G: A :5
I ” "d 7’ KH: FH:” EH: LF-i- FK-hEH: EH:

A-ljBC-l- D. Q.’E. D. d d ”

IPROP. XXXVI. THEGR.
I 4-6- 1, A’z, B4, Cd8.’D*!’6 v I;

E (z .1 4- A 4- B 4- C-4-.VD)*3i;ÏED 496
E31», F62, G 114.,- H 3’48 j F

lw. A. k ï . «
I Si ab uniate quàtrmque "Muni A; B, C,DJ

dâz’ncepr’ proportiona’ln 237170»anth V5 in» dupld

Malaga.qu un" 11.4an) E frima; fiat ;’
(Ï tout: E in blâma!» D multipliqatm firiat.
aligne)».- fafiu: BD perfeflu: mit; - ï .1
- Quot enim fun: A, B, C, D, tôt fumantur

ab E deinceps proportionales a: in gadem ra- d
(.14. 7, tîone dupla, E, F, G, H. Ergo C A : D z d

3’ d E: H.

. ’.

L

’ )
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E: H. Hinc ob ED z: r AH :1sz en!!! n ,9. 7.
adhuc -.’-.’-E, F, G, H, ED; ô: ergo F-E: E
::* ED---E: Efl-th-sG-I- H. fifi autem r. 3;. 9.’
nF--En:r.E--E:E. Quare ED-E: m maîtr-
E-i-F-i-G-i-H, ê: addito-E :214- A -i- B
-i-C-l-D, erit BD: 1 4- A 4-B-l-C 4- D
-1»-E-i»-F-f-G-i- H, qui finguli numeriipar.
tes fun: ipfius ED, quia ipfum El) tam nu-
merus? D, ideoquexAÆ, C, quam4’ H, ideo- °- 3’ a 7-
que E, F, G °’ metiuntur. Denique dico nul- 1’ la: à:

lum alium, praeter ces, metiri ipf’um El); 4:. dam.
Pane enim allumK, qui ipfum ED metiatur pet "’ k
L. Quia. igitur 0b KLz’ED cil E:L:K: ., 9: "17;.
D; K autem ipfum D non 3 metitur: neque a n- 9-
E ipfum L 1 metietut.. Brun: itaque 3 E, L :Î’ïeü’
primi inter fe, ideoque * minimi eandem ra-v g: 23.. 7..
:iQnem habent-ium. Quare. quum fueni: En

z K: D. meiemr a ipfum D. à; proinde a. cor. IL].
cri: aliquis l3 ipforum A. B, C. Si: L z B.
Sed quia E, F, G fun: in eadem ratione, in
qua B, C, D: erit ex aequo t. B: D z E: G,
& hinc 8G r. ’ ED r;- 4’ KL. Quare quum

fit B: L27! K: G, a: 82L: cri: 6:7 KzGi
contra hypothefin. Ergo nullus alias nume-
rus praeter A. B, C, D, E, F, G 62 H ipfius ED

puy cit. Quare EDzA-i-B-i-rC-FD-i- H. deflj.
4- E-i- F 4- G-l- x perfeôtnss numerus cit. 5.- 33 kW
Q. E. D.

p z I ÉV-
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LIBER-X.
**Ifi**q*4’bifi7*7fi3fifi

DE FINITIONES..
Il. Commngfitrabilef magnitudine: dicuntur,

quas eadem menfura metitur. ( -
, z. Intommnyùraôiler autem, quarumlnul-
lam cire communem menfuram contin’git.

3. Rzéîae linette [Mania tamanfizraôile:
funt, quum ca, quae ab ipfis fiant; quadrata
idem fpatium metitur; v i v

4L Incomenfiwaôzlu autem, quum quas
drata, quae ab ipfis fiunt, nullum commune

fpatium metiri contingit. o i
5. His pofitis, ofienditur, cuicunque reâae

lineae propofitae raflas lineas , -multitudine
’ infinitas, -& commenfurabiles efTe à: incom-
menfurabiles, alias quidem longitudine à: po-

’*tencia, alias vero potenria folum. Vocerur
adtem propofita "au linon rationdit;

6. Et huic commenfurabile’s, fine longitu.
dine à potentia, fine porentia folum, ratio-

naln ; , iv7. Incommenfurabiles vero irrationalervo-
centur.

I 8. Et Iquadratum, quod a mâta linea propo-
fita fit, dicaturq "flattait;

9. Et
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9. Et huic commenfurabilia quidem ra-

fionah’a; "la. Incommenfurabilia veto dicantur irra-

tionalia. ou. E; lima, quae fincommenfurabilia pof-
funt, vocentur irrationale: ,- fi quidem en
quadrata finc, ipforum lacera; fi vero alia
.quaepiam reâilinea, ipfae a quibus aequalia
quadrata defcribuntur. ’

f Put: imtiomlia. v
” Scilicet rafla poflë (patina) dicitur, fi qua-

dratum ab en defcriprum fpatio illi aequale et
* In iocum terminorum hic definitorum fe-

quentes notas breuitatis fluait: fubfiiruimus. -
Ë en nota commenfimbilium. Si quando

fcrîptum fuerit A8 Z CD, leges: re&æ AD, CD
longitudine commerifurabiles flint. Et fi inter
Elurium magnitudînum’ binas quasuîs proximas

an: notam deprehenderis, cogitabis, cas ahanes
alibi inuicem commenfurabiles efiè. Sed, A non Z
B notat, [patio A, B incommenfurabilia, val mais
A, B longitudine incommenfurabiles eHèÇ

e nota efi re&atum linearum potentia foin!!!
commenfixrabilium , fine longitudine tantum in.
- commenfurabilium.

Œ 2P: nota reflarum potentia 8: longitudine l
incommenfurabilium.

P nota: quantifié magnitudinem mâtinaient;

(fi quamuis irrationalem magnitudinem deli-

gnat. I .V indien: reaam, qua fpatium quoddam pot-
.»eit E. gr. il EF en re&a quaefpatium EF potefl’.
J (ABq-BCq) çfl rafla, cuit]: quadmo méta A3

plus potefi quant rafla BC. ’
P3 ’ ÏPofluo



                                                                     

I 23° EVCLIDIS ELEMENT.
i quhdltunl.

Pofiuiatur, qnamlibet magnitudinem tories poli
multiplicnri , douce qunmlibet magnitudinem
eiusdem generis excedat.

i Axiomau.
I. Magnîmdo, quotcunque magnitudînes au.

tiens, compofitam quoque ex ipfis metitur.
a. Magnitude, quamcunque magnimdinem me-

iiens, mentor quoque omnem magnimdinem, v
quam illa metitur.

3. Magnitudo, metiens tous: minima: 8:
thlaram , metitur 8c «Imam.

4. Omnis magnitudo k metitur.
s. Maior magnitude minorent menti naquit.
6. Si magnitude tories magnimdinem continu,

’wl in en tontinant, quoties numerus vniratem,
.vel imita; in numem: magnitudinis ad magnitu-
dinem eadem ratio eh, quae numeri ad vnitateny
vel Vnitatis ad numemm.

PROF. I. THEOR.
Duahu magnimdinibm AB, C equfîtù, t

maigri AIS auferatur main: quum dimidium,
Cf 1:6 en, quad reliquat!!!" m, rurfù: auferatur
main: qui»: dimidium, (’2’ bœfemper fiai: r:-

h’nguttur tandem qua-dam magnitude, quum!-
smri magnimdina aqufuu C miner crû.

g, polhxo, D SÎÎ enim ’DE mui-
A " tipiex ipfa A8 maior, ô: fin:

’ÏK . (ï) eiuspmqs D17:FG :GE
H 1 ’ G N : C. Auferatur ab AB di-
- ’ f w M dia maior BH,& a reliqua AH
B ne E L dimidia maior HK, a: fic de-

.hrceps d’on’ec «in -AB «partes AK, KH, VHB aeque

mnItae fint partibus DE 176,615. Jam quia

. , q . L v
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LIBER X, :3:
DE z» AB, &ablata ne a ; DE, a: abiara au

D à AB : erit reliqua DG ) AH. Eadem
ratione erit DF )AK. Ergo AK (CI

Alitcr.

Pian: eadem quae antes , 6: practerea in re-
lâa quadam capiantur reliEiae AK aequales rot
partes LM, M’N, NO, quot funt diuifiones in
AB. Et quia 8H ) ÊÀB: erir BH)HA)
KA; ideoque 8H mi ON. Simili ,ratione cit
HK ) NM., Ergo tota AB.) 0L. Bine
&DE)ABD0L. Efi autem’a DE:0LA.Is.5.
:DF:LM. Quare?DFDLM,id efl,C7. [Ch-164
m AK. E. D. .

[dm demonflraâitur, diamfi non maint di-
midia, fed 1’pr dimidium, continue algin-

tur. A. PROF. Il. THEOR.
C Si dada: magnitudr’m’ôm inac-
F A 4.141560: A8, Cl) expofitir, duraéh
-- 1.6 jemper minore de maie", rgliqua

minbmpraacedwam minuit: ma-
Ignitudine: AB, (ID inconmfvraùî-

le: mm. vD B E Sinegas: fitïipfim.A&Œ& nihilo
i commuais menfura E. Ian: qui:

A3 d-iuidens ipfamCD reiinquic. alléguait: CF
ife-ipfa minorem,:& haec CF vdiuidens alteram
A8 etiam fe .ipfaminorem AG,& hoc famiper
fieri ponimr: reiinquetur tandem .aliqua A6
’( DE. Quiumiveno E metiamr: ipfam’ ARA:
AB ipfiime: Emçtiemr’quoquç ipfazpDE. c. manu.

l P 4. SCd
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C Sed totam CD metiri ponit’ur:
Î ergo Ç à: reiiquam FC metiemr,

. i G ô: hinc quoque i ipiam BG, quam
CF metiebatur. Quare E, me-
tiens AB, ô: BG, metierur quo-

. I que fe ipfa minorem AG.
ç5.u.u.D E E. A".

PROF. III. PROBL.
r , Dada: magnitua’inibu: commenjùraôih’âu

i A3, CD dans, maxima»: un»: communem
A menfitram bannira.

Cçfi 1. Si miner AB maiorem CD metitur:
a. 4. à s. liquet 9 ipfam AB efiè maximam communem

”’*°’ menfutam. E. F.

C- . Cafi z. Si minot AB maiorem
I I CD non metitur: detrahatur, quo-

E A ries fieri potefi, AB de CD, ù reli-
. I qua EC de AB, &’fic deinceps ,dn-

F nec relinquatur aliqùa AF, quae me-
.r tiatur praecedentem EC ; id quod

,1. a, ,0, - 1 tandem fiat i neceffe efls.

L D B G Quum ergoAF ipfàm EC,&haec
x. a. a. la. ipfàm BF metiatur: AF quoquex ipfam BF,&
P a: î: h ergoàtotam AB,ideoque*ipfiim ED metietur.
F, L "a, ’w. Sed .eadem’iAF metitur ipfam EC : ergo P totam

CD quoque metitur. Efl: ergo AF ipfarum
AD, CD communis menfura. ’ Dico autem 6c
maximam efiè. Si enim alia G e AF meti-
retur vtramque AB. CD: eadem G metiretur

y. 3. ex. ne. Quoque’flipijam BD, ergo 61 ’ ipfam EC, 53’



                                                                     

qLIBER X. D 23;
ipfam BF,&*ip1ani’AF. Q. a. A5. ErgoE. same.
AF efif maxima vtriusque AB, CD menfura.

Q. E. F. .Cor. Ex hoc manifeflum cil, fi magnimdo
G duas magnitudines AB, CD metitur, 8: maxi-
mum ipfanun communem menfuram AF metiri.

PROF. 1V? PROBL.
TriËu: magnitudinibu: commenficraôiliôur

O . . .A, B, C dam, maximum infirmas communem

mmfuram inumire. A -
Sumatur ° duarum A, B ma- o. 3. ne.

xima communis menfura D.
Ca]: 1. Si haec D metitur ter-

tiam C: exit faâum.
Nam D communem efi’e men-

.AB C D E fui-am pater. Si vero maximum
eITe negas: fit ea E D D. Er-

go E metietur 7 ipfam D. Q. E. A 4’. Qua- æ. cor. 3.».
re D maxnna communis menfura erit. Q. E. F. e. î. a I°’ .

, .. Cafl 2. Si vero D tertiam C
V non metitur: fumatur ’ ipfarum

C, D maxima communis menfu-
ra E. Dico faâum.

* Primo’enim fumi poire com-
Î I munem menfuram ipfarum C, D

I fic liquet. Quia A, B, C com-
ABCDEF menfurabiles ponunmr: erit ea-
rum’ aliqua communis menfura. Haec, ip- c. idem
fis A, B medens, metietur quoque ’r ipfam
D, ô; ergo. cri: ipfarum C, D. communis men.- ’

P 5 fura.

i



                                                                     

34 EVCths ÉLÉMENT.

v. t- "-10 fura. Sir ea igirur E: "65’ pater
E efle communem trium A, B, C »

A menfuram. Deinde fi panas
aliam F ) E pro commuai ea-

s. cor.;.xo., rundem menfura: metietur” F
u. bu). I ipfam D,&” ipfiim C, ideoqueir

i I ipfiam E. E. A4. Ergo E
- I cil maxima trium A, B, C men-ABCDEF fixa. Q. E. F. .

r Coroll. Hinc fi magnitudo F au metiarut
magnitudines A, B, C: 8: ipfarurn maximum com:
mimera menfuram E merleau. ’

PROF. V. THEOR. .
Commmfilraôiler mlgm’tudiner

A, B, I interjè ratiche»: bahut,

i in; numeru: ad mm.
ondatra I Quoniam A Z B: marieur?

C B cas aliqua C. thuotiesCmetitur
A, rot vnitates fint in numero D,

4’ L 3’ quoties autemCmetiturB, tor fint

x. 6. ax.m. D E ’vnitntes in E. Hinc dix A: C

B:DÆ.QED
PROP. .VI. THEOR.

Si du: magnitudine: A , B, interjë ratio-
mm habitant, que»: numeri" D ad maman
E: magnitudim: A, B en»: commmfirafiilu.
I Quot enim vnirares fun: in D, in tot ae-
quales partes diuidatur A, a: vni bai-nm fit
: C. EiH’ergo J: D :0: A.» Sed pali;
tu: D: E- : A: B. Quare ex’ïaequq 114E z

. . .. . C: B,

Fig.Prop.V.

4:. 6. un
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C: B, ideoque C metitur B. Metiebatur
’aurem A. Ergo A: B. Q. E. D.

Alinr.

Quo: mimes fun: in D, in -
rot partes aequaies diuide A,
earumque vni fit: C. Erquot

I I I vnitates fun: in E, ex to: ma-
F G gnitudinibus ipfi C aequaiibus

I .2 oomponatur F. Ergo efl4’ A:

Ë ° E C:D:i,&C:F:1:E, et
ergo ex aequo A:F:D:E, q

Sed en: A: 8:D: E. Quare AI: B:A:F.
Ergo’B :F. Metitur autem C ipfam F, ü 9o s-
erge &ipfam B. Sed eadem C metitur A.
Emgo A (C. Q. E. D.

Coran. Ex hoc manifefium eh, fi (in! duo
numeri D, E, 8; refis liner: A, fieri poire vt nu-
merus DtdE numerum in re&am A ad re&am F.
Si amena inter ipfas A, F media proportionalis G

I fumant, fieri poterit, v: numerus D ad E nume-
rum, ira figura quae fit a re&a A ad figuram (imi-
lem fimiliterque defœiptam a rem ’G. ’Nam * 4.. a. tu.
figura quae fit ab A eii ad fimilem fmiliterqne se. 6.

defcrilftamanANF: D: E. v
PROF. VIL THEOR.

I I I Inrammmfiraôile: magnitudùm A,

ABC

Rincer: ration-m mm rimée-ut, que".
nummy ad nummmi. n A

A B Si enim A ad .B haberet rationem
numeri ad numerum: forai? A :3". 6. in.

contra hyp. q . îPRO P.
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2.36 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PR 0 P. VIH. THEOR.
Si dime magnitudiner A, B inter ratimm

non l’aimant, quam navrera: ad numerum: in-
commenficrabiler arum.

Si enim effet A z B: foret? A ad B vt nu?
mens ad numerum; contra hyp. I

PROF; 1X. THE0R.
flac a rcéïù huai: A, B langitudine com-

menfitrabilibu: fiant quadrata interfe rationna
brabant, quant quadratm mimera: C’I ad qua-
dratum numerum D3. Et quadrata Aq, Bq
inter jà rationna habitua, quant quadrant:
navrera: C’ ad quadratum numeri»): D’, 69’

laura A, B baèeôant longitudinei empalâm-
âilia. andrata vera, qua: a longitudine in.-
çommenfuraôilillu: wifi: huai: E, F fiant, inter
[a rationem non bahut, quam quadrant: nu.-
meru: ad quadratum numerum. Et quadratq
Eq, Fq inter fi rationem non babentia, qui»
quadrata: mimera: ad quadratum avinai-am,
nique laura Mécénat longitudine commenjùrag

bitta.

. l . l A 41.SitAziB,&8A;B
, :C:D. Quia Aq:Bq’Î "’qu :(A: 3m: (2*: D’ :4

Ë 4* sa 16° r (C:D)’: erir Aq:Bq;
3s .9. C’: D’. . D.-
CD a. - Q.Aliter. ’
Sir A z B,&A:B:C:D, 6: fumatur

Rgl. fub A, B, nec non numerus ÇD. Ergo

- erit
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erît A:B:C: D r." C’ : CD.. Sed 5 A: B 1.17. 7.
z Aq: AXB. Quare Aq: A X B : C”:î’l; 3’
ÇD. Rurfus, quia A:B:C:DI:JCD:D’, ’
a: A:B:9 AXE: Bq: erit A B: Bq z:
CD: Dz. Ergo ex aeqquq: Bq z B? : D’.
Q. E. D.

2. Sir ququ z C’: D’: dico fore A: B;
Quia enim ququfl (A:B)’, 6c C’:D’
:4 (C: D)’: cri: A :,B : C :.D, ôtergo’ *- 5’ 1°-

A E B. E. D.

A Aliter. vNa’m z C’, CD, D’ deinceps proportionn-

les funt in ratione C :D. Erg -î-:-Aq , A X B,
* .Bq in ratione A: B; Ergo A:-B z: C’:ACD.

Ergo A ZB. D. I 7E *---. 3. Non fit È: F. Iam fiddî-
o FM cas, Eq ad Fq me vt nume-
rus quadrants ad quadratum: ’erit d E z PH: t?" PIF
Contra hyp. Quare non efï Eq" ad Fq v: nu- en] 2’

rmerus quadratus ad quadramm, E. D. ’
4. Non fit Eq ad Fq vt quadratus nume-Ï

rus ad quadratum. Iam fi dicas Ex F: cri: Eq
ad Fq vt quadratus numerus ad quadratumfi;
contra hyp. Ergo E non ,2 F. . Q. E. D. v F. Wh l-
, Coroflar. Et manifefium e11, ex îam damon-
firatîs, limas, quae longitudine dfunt commenfu-Ï .
rabîles , omnî’no 8c potentia commenfurabîleë ’ r, 6.Io.&;,

cire; que veto potentîa commenfurabiles, non def. 1°.
Tempe: 8c longitudine (quum earumlquadrata paf-
finc elfe inter fe v: numeri non quadrati); 8c bina,
que longitudine incommenfurabilesnfunt, non
femper 8: patentiez incommenfurabiles cire; quae
veto potentia inhommenfurabiles, omnino 8c lon-
gitudine incommenfurabiles elfe. ë

d P R O P.



                                                                     

238. EVCLIDIS ELEMENT.
PROF. X. THEOR.’

Si quatuor magnitudiner payer -
rimait: funin, A: B :2 C : D;
Prima ocra A [mandat B fun-i:
commenfuraôilit; 3’ tmiaC quar-

ta: D commjùraôili: crû. E!
fi Prima A fermait: B filer?! in-
convnmfuraôilù: fi renia C quar-

D A A B C D taeDim-meqfiraôiür prit.

54.10.

la. 6. un.

.9 7v [-90

g. 8. Io.

x. Quia A z B: 5 A ad B,’ ergo etiam C ad
D, rationem habet quam numerus ad nume-
rum. Ergo ° C (D. É. D.

z. Quia A non z B : nonrhabet A ad B m.
rionem Ë, quam numerus ad numerum. Sed
A : B z C: D: . ergo nec"C D rationem
habet numeri ad numerum. ,. Ergoc Ç non z

D. Q.- E.D. n ’l A ,
* 1. Scie]. v Hinc fi quatuor refluant pmportîo-

nalium prima A fenundae B où potentia folum
comme’nfnrabilis: tcrtia C quartae D etîam p05
kentia folum commenfurabilis erît. Quia enim
Aq: Bq:Cq: Dq (2:. 6.) erit Cq z Dq. Et

H quia’non cit-C E D, patet nife C E D.
i’ z. ScboI. [Et fi refluant proportionalîam

brima A Œ fécundae B: erit (a: tortis! C Œquzg.

LEMMA .
Dcflimile: flapi numeri inter]? rational: un

(tubent, que»: quadrant: numerus ad gradue
tu»: numerum.

Hoc manifefium cit pet 2. feh. 24.. 8, à

:6. 8. .. , P R OP.

 jan: D.
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L A PROF. XI. PROBL. A

À B 4. .Prflpq’Ïtdeiru’Îal
E -------9-4 C10. lima: A imenirc
p dans "a... [invarI . . imommenfiraôiler.
airera»: quidem langitudim tamtam, aluna»:
aître diane pomma.

; Exporiantur* duo numeri B, C, diminues a. un. 7.
plani, ô: fiat’ B: C :Aq: Dq. Eric D 6A. ’-°°ï-6-I°-

Summum inter A, D media proportionalis E. m ni 6’
Dico fore E æ A.

’"Nam quia B ad C non? habet rationemvhu- 4.. km, hui,

ryeri quadrati ad quadratum: nec Aq ad Dqï
caïn rationem habebît. ErgoX D ipfi A ion-Ï» 9. Io.

gitudine incommenfurabilis exit. Quia ramon
Aq ad Dq rationem numeri ad numerum habct z
en: a?! D ipfi A potentia commenfurabiiis. «6.10.813.

Quare A." .. .2 dcf-Io.
Secundo quia A: D::û Aq: Eq, 8c A non a. z. cor.

8 D: erit* quoque Aq non E Eq-, 6: hinc A E, :3: f;

Œ A. [Eu Du » z Îp.4.def.i°.
x I” Car. Pater adam fi dual-uni refiamm quadrant

,habeant rationem numeri ad numemm nec tamen
quadrati numeri ad quadrarum ,vreâas potentia Îo-’

Lum commenfurabiles eflè. ’ 1
* Sahel; h Simili ratione plut-es înueniri poil

flint, expofitae teétae potentia folum comma-afin

(abiles. . V g .
mon
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.0 6. IO-

D î. (L

’B aident C fit commènfiwabilir,

Ç. 12. to.

1.49 EVCLiDIS ÉLÉMENT.

PROF. X11. THEÛR. I
gîta: A, B aident mugnitudini C

finit commcnfitraibila, Cf interfl- com-
mmficraôile: finit.

Quia A z c, a: B

(C;’YfitA:C:5 ’o ° D:E,&C:B:F:G.
l H910.I 676.1(793. Samantur H, I, K’

B C A minimi8 in rationibus D ad E a: Fad

’G. .Ergo, quia H:I:D:E,eritA:’C:.
-I-I:I. thuiàI:K:F:G,eritC:B:I:K.
Etgo ex aequo A: B 2H: K. Quare ’ A Z

B. Q. E. D. "’ Sahel. Hinc omnis rafla linea rationali li-
ineae commenfutabilis, efl quoque rationalis (6.
def. Io ). Et quad rationalîa. fparia pofTunt,’raüo-

Inales funt. Et omnes re&ae rationales inter fe’
commenfurabile’s funt, faitem poreutia. Item
omne fpatium rationali fpatio commenfurabile en
quoque rationale (9. def. le.) 8c omnia tintin no
tiomlia inter fi: commenfurabilia funt.

mon X111. THEOR.
A-- . . . Si fini: du: magnitudirnr
’ - A, B, 0’ alun. quidam .A

a aluna un B incommenfir4- 
filin magnitudine: A, B inter [à incommenfia-

rabile: émut. I .
. bi enim effet B: A: quia ô: C î A, foret:
B a: C ; contra hypothefin.

’ Scbol. Magnitudines ergo, quatum altera ci!
rationalis, alteta irrationalis flint inter f: incom-
menfurabiles.

P R 0 P.
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PROF. XIV. THEOR."

Si du: magnitudine: A, B came
menfinbiln fin: ,- «dm-a àutem il).
[hmm A alicui magnitudini C fit in-

, commfuraôili: : 69’ reliqua B ei-
. i - dam C incommenfitraôilir erit. 1

. A B C   l »
Si enim effet B z C: quia A i B, foret" q. n. in.

A z C; contra hypothefin.
’ ” Stbol. Hinc fi duae re&ae fiat longitudine

commenfurabiles, airera autem ipfarum alicui re-
&ae fit potentia [ohm commenfurabilis : 851-9]in
cidem potentia (01mn commenfutabilis” ait. v

mon" xv. THEoR. °
,lin-5* Si quatuor rafla: [bien l

3.-??- A, B, C, D Proportianale;
E”---’- farina ,- prima une A tau.-
C - ta plut pqflit quum [émonda B,
13------- quantwn :1? qudratum r:-
P*----’ andine" E fifi :0030:me -
rami: lazzgftudine: if renia C muta plu: po.
un? quem quarta D, quantum a]? quadratum

I (:6146. [hallali-fifi langitudiut commenjùrabio
lin 240d fi prima A tante plu: pofit quum
[Banda B, quantum «Il quadratum "si?" linette:
E fifi incommfm’aôilirlongitudine; renia

- C quum quarta D muta plurfoter’it; gitana»!
efi: garnir-4mn "au linga; F [dialmgitudim
Mimmfirabih’r. .. . 4

Quoniam A: B z: C: D: erit Aq: Bq:9 a, ,2, a, .
Çq: Dg. Sed qu’ Bq -i- Eq". à: Cq :’ h b7?-

ï. L . - Dq
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A--- Dq-i-Fq; ergo Bq"-l- Eq:

, B Bq:Dq-i-Fq:Dq;&u- I7- 5- E..- diuidendo Eq: Bq’ :Fq:
3- 3” 6’ C Dq. lQuare E: B z 5 F:
* cm *”’ Dfl- D, ô: inuerfe B : E f:A D:

’F F. SedA:B:..-C:D:er-
go ex aequo A: E :CzF. Hinc fifi: A S

m E, critô: F F 2C. Si veto non fit AiE,
p . . nec eritF F z C. Q. E. D.

PROF. XVI. THEOR.
Si dune magnituds’mr torii.

Fil-LB ’ mmfirabile: AB. BC mm
pomman- (f tata ma m’a:-

do AC urique ipjàrum AB. BC comnftlmo
bill? ont 213M fi tata magnitude AC uni ip-
firum AB, BC fit cmngfurabili: .- 0’ une a
principia magnitndine: AB, BC cominen urabio.
le: gram.

y. 1. def. 1o. 1. Quia» AB z BC: fit ’ eamm communis
îo 1. au 1°- menfura D. Ergo 5 D metietur totam AC;-

& hinc’ AB E AC i BC. Q. E. D.
2. Quia AC S AB: fit earum menhir-a D,

0- in". quae etiam’ metietur ipfam BC. Ergo AB
szC. Q.E.D. : . .

. ’ Cor. Et limai patet, totam magnitudinem»
AC, qua: mi partium A8 commenfurabilis fit, re-
liquæ BC adam commenfiirabilem erre.

PROF. XVII. THEOR. ’
ln"mm-"C St du: me imita

Dl g, ne: inconnue» toubib:
w . - ’ AB,BÇ compmnmre

A”.
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immun uraèila craint.
1. Si enim effet AC E AB: metiretur easw

aliqua D, quae à: R reliquam BC metiretur.
rErgo effet AB E " BC; contra hypothe-
fin. Quare AC non S AB.
tione AC non z BC. Q. E. D.

343 v i

0’ tata magnitude AC aurique ipfirum AB, BC
- incommenficraâdi: crin Q1394 fi tout me ni-

tuda AC ami zpfimm AB, BCjit incommen ura-
h’ls’r: (filme a principio magnitudinnABÆC

Et eadem ra-

. a. Si AC nonzAB; 6: tamen ABEBC: me-
w tietur eas’aliqua D. Ergo eadem D’ mede-

tur totam AC, ideoque cria AC E A8; con-
tra hyporhefin. Ergo AB non E BC ; quod-
miam demonfh-abitur fimiliter, fi pofita fuerit
AC non z BC. Q. E. D.

. ’.Corol. Br manifeflum en f, magnitudinem
AC, que: vni fini-nm putium AB incommenfu-
rabilis en, relique etiam BC incommenfurabilcm

LEMMA.

Ai

D A Si ad aliquam n84»: Il;
nenni AB upplicetur parait:-

C B lagrammum AD dcficiem fi-
, . , garai quadrant DB, paradaie-
( gramme»: DA applicztnm aequale efl ci raflais.

gala, quodjïcb partiôm AC, CB "(En [bien
’AB, ex lapplicatianefaèïir, continetur. ’

Ho: per fa pater, quia CD E: CB.

Q1. paon

1r- raidira.
il. 3. a. le.

ft la Il. I.

r. cor. 16.10. " I



                                                                     

24-4 EVCLIDIS ELEMENT.

PROF. XVIII. THEOR.
Si fin! du: "au lintae’ inaequaln A, BC,

quarta: autan: parti quadrati, quodfitn mino-
ri A, "qui: parallzlagrammum ad marbrent
BC applicetur, deficimr figura üdî’dflî, 63’

in une: longitudin: tomenfura ’ r BD, DC

BC diuidat: mûr BC ante plu:
uam miner A, quantum cf? quadratum. reflet

l inca: fiât longitudim, comnfnmâiür. M
fi mater BC tenta paf: qu»: mini» A,
quantum quadrant»: vrefiaerlinme longi-
tudine emmenjùrabili: ; quarra: une»:
faudrai, quodfil a minai A, «guignai-
ldogrammum 4d maïorat BC dfiplîtfl’u”, :1:-

V . ficimfigwa quadrant: inputs! BD,DCIM-
gitudin: commenfitrabiln spam BC

. B ’ c I. Bifeoemr enimBCin
F E n 15,5: fiat EF:ED. Eth

FB:DC; 6:4.BDXDC
I. s. a. .,-i-4ÈDq:” 4IECq. Sed 4’ 4 BD XDC
9125;: z Aq, à: 4. EDq’ z xFDq, ôz 4. ECq :75
x, (ch, 4:LBÇq. Ergo Aq-i-IFquBCq, ô: hincBCq
19- hm 4-,A’q :FDq. Et quum fit BDq’ z DC, ac
2:31:30 ideo” BC z Dc A: DC -I- FB: pater eïfe BC’

’zFD. Q.E.D., ’ ’ .
’ z. Sir BDXDC:iAq, a fit BÇq-7
Aq: quad-taro reâae ipii BC commenfurabi-
lis longitudine. Dico BD E DC, Nain, W.
antea, oflenditur, effè FD refiam, cuius qua-
drato BC plus potefi.quam A. Quia ergo
BC z FD: erit* a se z BF-i-Dcfl Sed

BF



                                                                     

, I

i

,LfBER X. 24.5 ,. i ’
BF-i-DC’ E DC. Ergo BC (A DC, ac ideo prix x9. V

BD": DC. Q.E.D. A
PROF. XIX. THEOR.

Si fin: dune reflue hume inatquulfl A, BC, Hà prop,
quarta: autem parti quadrati, quodfit amino- , V111».
ri A, aequule parallclqgrannnum ad muiorm

I BC applicezur dtficiemfiguru quadrant, Cf in
parte: intommenfùraôile: Iongitudine BD, DC
’ipjàm BC diuidat: mainr BC rentoila: pote-
. rit quum A miner, quantum a]! qua rutum re-

flue [inane fifi langitua’ine incommfuruàilù.
d 214011 fi major BC tante plu: pqfit Quum minqr
A, quantum a]! quudratum reflue [bien fifi
Iongitudlne incommznfuraâilù; quartai: autan: B
parti quadruti, quad fit a minari A, arquai: j
parallclogrummum ad maiorem BC applicnur, K Î
defrcien: figura quadrant: in parte: BD, DC ’
longitudine incommenjurubz’le: ipfim 3C dual

da. ’ , ’. 1. lisdernenim, quae fupra, confiméiîà fi-
milîter ofiendemus, BCq-quDFq. Iam
quia BD? non z DG: nec cil,8 BUE DC. 1!- 117?.
Sed DC a FB-i-DC: ergo 3c non: r FB-l- à :7- fg.
DC, a: lancé 3c non z DE Q. E. D. 3.3.7."...

z. Quia ’Y BC non z DF: nec erit B6 (C ’ a
DC i-i-BF. Sed DC-l- BF z DC. Ergo
.BCi non (DG, necs BD Z DC. E. D.

.ScboL. Tria fun: genera linearum’teaarum
z rationalium inter fe comt’nenfutabilium. Au:

enim duarum reâamm rationalium, longitudine
inter f6 commenfiirabilium, airera aequalis efl
expofitae rationaii; au: mantra expofitae rationali

-. . Q g t «qua...

i



                                                                     

2.4.6 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

c aequnlis en , longitudine amen ci mque dl
commenfurnbilis ; au: denique vtraque expofitae
ntionalî commenfurabîlis cit folum potentia.

* Hi fun: illi modi. quas innuun; fequentîa
theoremata , vel fupponunt. Noter hic etiam
legens, fi mais lineis notant hune Pi apponan

e mus, nos intelligere re&as rationales longitudine
8: potentia commenfurabiles; fin ipfis adfcribamus
notam P 6, intelligendas elfe rationales pou-mi:
falun: commenfurabiles. l e

PROF. XX. THEOR. A
D BI C ngd [126 rationalibw

langitudin: commenfiznbi-
- [155m refît) fixai: ’AB, BC
* manda»: ali ne») nadi-

A 610mm modmîzm, gain:-
tur raflangulum AC rational: cf).

a]. s. val 9. Defcribatur ex AB quadratum AD, quad.
3 Eiff- 1°. p erit. Argue, quum fit 9 AB z BG, &DB
à. : AB : erit DB Z BC. Hinc, quia BD :BC
n n. Je: z’AD: Ac, efÜ AD z AC, ideoqueAAcp.

A. 9. dette. Q. E. D. . I .
PROF. XXI. THEOR.

. - Si rational: ad ratinaient AB  a lit:-
F’ËÆÂP’ tur : latitudlnem BC (fiait ’rationakm si

A8, ad Zuam application (Il, Ilongitudine cam-
menfitra ilem.

p g. Jean. vDefcribatur ex AB quadratum AD, quodP
Êî-dâfiw- rationale etit. Ergo AC 2’ AD; hinc, quia

0: ’ ’ AC:AngBCzBDvelAB,erit&BC’E
fa u

Io. 1°.
a dcfixo. A8, ideoque BC r p. Q. E. D.

- 1   e S050].l

Ë..- -.ÙJ-

E



                                                                     

. , , . LîBËR x. :47
d Sahel. Hinc quod fub rationalî 8c irrationa-

li éontinetur reflengulum, irrationale cit.

PROF. XXII. THEOR.
and 146 ratianaliôu: nantit: clam cannèn- .

d , firhaQËilibÇ: 7147i: huai: [(8, BC Lminnur rc- mûron
i3 &anguhan AC irratinnale dl; 69’ radia lima
5; api-unipotent efi irrationali: ,- vocetur autan e

Media. ’ v. Defcrîptum eriim ah AB quadratum AD
f rationale erit. «Et quia AB z BD: cri: BD
’3’ E BC. Hinc, quum fit BD: BC:? AD : AC, g. I. 6.
Ë erît AD 7 hon: AC. Quare AC 7 cit ca, 6H ’°’ m

7. 1°.def. to.
J3 reflex, quae ipfum AC parait, ,” eft ca. Q. u. Indes, w.

Sahel. Media autem vocatur préparez, quod Q d
ipfius quadratum eft refiangulo AC aequale, 8c ipfa

f, . media proportionahs cf: inter A8, BC latere.
E * Rgl. etiam fub DG contentum, &fpatîum

omne, quad media potei’c, Indium vocatur.

Ê! . LEMMA.Si fin: due même lineaeeAB, BC: cria, w fig. "0,.
prima AB ad ficundam BC, in: quadrant»: XX.
AD, and fit a prima, 4d refiangulam AC
Ïqwbd ub- duabur refit]: limai: AB, BC. continus:

tur. ’ - uDefcripto quadrato ex- AB, Vcompleatur
Rgl. AC: ô: propofitio manifefla. cric ex 1. 6.   ,

 :;’ * Sabot. Et ergo, vt.vna BC ad alteram AB.
* ira AB X BC ad quadratum alterius AB.

« L 124. PROF.



                                                                     

un EVCLLDISELÉMENT.

l mon xxm. THE’OR.
Ç ’ D ngdfit a media A,adn-

’L i V tionalem BC afpliutum, lati-
tudinem CD fiait ratinaient,

B A ô” ci BC, ad quum Kapplica-
b" ’ tu»: d), longitudinc incom-
E . G menfitrabilem,

Poflîti enim A Rgl. FG.

90 W9. i Sed poreft etiam9 BD. Et-
goFGzBD. thuiavtrum-

que fpatium reâangulum? en: cri: BC; EG
5’ 2’ :26 EF :’CD, ac ideo BCq: EGq :4! .EFq;
.Ï n.’ u; a: CDq. Iàm quum a FE, EG fint p e, sa 309

hYP- etiam pfit: cric 4 BCq’ z EGq, ôz hinc la EFq
a. feh. 12.10.
P. ,0. ,0. z CDq. Quare, quum EF fit p, erit’ &CD *
7.1:mpr. p. Deinde quia FE e EG, à: FE : EG 7 :

FEq: FG: eritfi3 FEq noozFG. Ergo quum
3. I). 1°- EthCDqÆz FGËBD: erit’CDq nonzBD,

v -& hinc le CD non: BC, quia CDq : BD : 7
c1) : BC. Q. E. D.

mon XXIV. THEOR. ü
Malin A commenfiradili: B media a]?!

EAD-fi-I B F-----l Exponatur CD
P, ad quam appli-

. i cetur Rgl. CE r:in. :3. le, . C l L Aq, Si Rgli CF
a. hyp. vel : Bq. Ergo ’cor. 9.10.n. L 6. & ED DE CD. la!!! quiaïAq z Bq: citât CE

.0. .0. (CF, est hianD” z DF. Quare DF e119 p
u iâ-fcth-w. 8c 6e CD. Hinc patet’fl CF eiTe p, &, quae

n. I;. no.
I. a. la. ipfum potefl, B medîam cire. E. D.

Coran.



                                                                     

ïLIBER X. :49
- A Coran. Ex hoc manifeftum efi. fpatium CF,
media fpatio CE commenfurabile, medium me:
barn quaeipfum poteflB etiam media finnecefl’e efl.

Sahel. fifi ausem cum mediis, fieu: cum ratio-
nalibus, comparatum; Aliae mediae commenfu-
nbiles fun: potenria tantum; aliae vero longitu-
dine , 8c ergo potentia fimul. .

” En pracrerea notandum èfl. hoc theorema
verum une, fine B mediae A longitudinIe 8c po.
renflai commenfurabilis fic, fine potentia folum.

PROF. XXV. THEOR. .
D l B I C Œodfid medii! Ion L. ’
I tudinc commenjùrqbilifw

I rafla limi: AB, BC con-
tinetur raflanguhtm me.

i A q diton efl. il I ."Fiat ex AB quadratum AD, quad mediu
crin, quia AB media efl. Iam cit DBzAB i
BC; a: BC:BD.:.’*AC:DA: ergo Acz’k-HL
media DA. Quare F AC medium cit. Q. 59°m4’m .

E. D-
I .PROP. xxvi. THEOR.

A 234M fiô medii: potentid
E P D [Hum commenfitraôiliôu: re-
rC B L air huai: AB, BC continuer

F

reflangulum AC val ruio- k .1
A ml: eft, val medium. "

A H K L Defcribantur ex A8, BC
quadrata AD, BE, que me-
dia erunt. Exponatur FG p,
ad quam i appfiçm’ RÉ]. v. 4s. l.
GI-I z AD; à: ad HM api

G M N .pliceergl.MK:-.AC,&. A

i , Q 5 ad -



                                                                     

.250 E’VCLIDÎS ELqEMENT,

P ad KN Rgl. NL:BE. Sunti
D ergoi FH, HK, .KL in dire-

B &um,v&, GH, NL media.
- Porto, quia FG : KN efl

A p; etiam FH, KL ° funt Pa93- ’f F HK L FG. Sed e11: ADz” sa,

ou.

h
’ yp ideoque GH leL,&,quum-
91.6; l fit GH:NL:e FH:KL,-n 1°- "h erit F H ’ (KL. Quare

f. 2°. 1°. - .i.. quum PH, KL (in: Pi: cm”k M N FHxKL p. la: quoniam
’ DE: BC:AB:BP,&AD:

AC:.9 DB: BC, ù AC:-BE:E AB: BP: erit
, AD:AC:AC:BE, id efltGHzMKzMK:

u. :2. 6- NL, ac ergo, FI-I: HK z " HK: KL. Hinc
a ïïggàgm erit a: 0 HKq p, &ipfa x HK a Ergo au:

HK I FG , en: T MK id e&,AC p : fi vero fit
a. 2a. no. HK E FG: erit: 4’ AC medium. E. D.

PRQP. xx-Vu. THEOR.
Medium AB nonfiperat "radium AC ratio-

.mh’ DB.

C B Si nages: fit DE p. Expo-
natur P EF, ad quam appli-

a. 4g. n. A cetur"Rgl.FG:AB,&Rgl.
D PH z AC. Erit ergo KGfichu-ME . H ç A: DB, ideoque KG p4; PH

ficfîïm vero ô: F G emntfl media.
ï 3’ F K- Hinc’Y EH a: EG rumpe EF,

A ’ a” la HG auteinsefl pziEF. Qua-
ç.lem.23.ro. re EH e HG. Et quia EH: -
Ô ’°’ *°* HG:(EHq:. EHXGH; erit EHqë non S



                                                                     

xxDp. Q.E.D. A

a IBER X. i 2.51
EH X HG. Sed quum EH, HG fin: 6: erit
EHq-l-HGqZ” EHq. Et CR 2 EHXHG in. 16.10.
EHXHG. Quareà EHq-FHGq non z: EH 9- 14. lm
xHG, 8c ergo’EHq-FHGq-i-z 514x HG ,1; Z; 2’

non: EHq -l- HGq, id eft,* Eanonz EHq
--!- HGq. Ed veto EHq ;-l- HGq p. Efgo Madeline.
EGq A cit ca, ac ipfaFEG ca. Sed etatquo- F- mâtin.

que EG P. E. A. ’
” Confier; Euîdens en ex ofienfis’, fi (in:

h duae reflue EH, HG E, elfe EHq -l- HGq non Î
a EH X HG.

’ * Stbol. Manifefium autem en, nationale (il.
perare rationale rationali, 8c rationale cum ratio-
nali facere ratiouale (pet x. 8: 3. a. Io ).

PROF. XXVIII. PROBL.. p
Mcdia: imenirc, patenta film

commenfitraôiln, que: "timide con-

fluant;
Ex onantur’ duae rationales A, . .

A C B D B 6,18; fiatE A: C:AC:B, necnonë.
’ A: B:C: D. Dico 06D efl’e, ô: mediam °’ "j 6’

vtramque, ô: C X D p. q , A,
Nain quia * A X B medium cit, erit m a. m

Cq 4 medium, ô: C media. Et quum fit A; g. ,7. 6. A
B 2 C: D, ac A E B: eric’ C 6 D. 1 Hinc trauma.
6:7 D media efl. Praeterea quum fit permu- r. 24.10.
tandoA:C:B:D: eritC:B:B:D, &r
Bq z C X D. Quare, obq Bq p " erit à; u, 9. dent

Paon-



                                                                     

:5: EVCLID.IS.ELEMENT. l

PROF. XXIX. PROBL.
Media: inuenirc panada fi-

dium continent.
4,, n, . Exponantmj 4’ tres rationales
x-13.6- E,A,B,C,&fiatxA:D:D:au APBÇEB,&4’B:C:D:E. DicoD;

c» E efl’e quaefitast ’
".17. a qNam quia A,B 96, acAXle’Dq:
a. n. Io. erit* Dq medium, &D media. ’ Et quoniàm
P-kde-B: 0:1): E, ac B e Czerit ne e a. Ergo
7-” 14» m E etiam-Y media cit. Oflenfum igitur efi,D,

E medias E efTe.

Praeterea quia cd alternando B: D:C:E,’
ê: inuerfe B: D z D :A, ideoque D: A :
C: E: eritDXEzAXC. EH veto AX
C * medium: ergo ô: D X E medium en". i

(2.12m. .’, LEMMA 1.
bannir: duo: mon"): quadrant, in w

ex canyonüur etiam quadratu: fit.

A....ID CCCCC CUIIÜUIIOB
Exponantur ’duo numeri plani fimiles vel ’

quadrati, AB, BC: ô: fit vterque par, vel Wern-

a que impar. Nam ablato BC ex BA, reliu-
3. :4; 8c quetui-8 par AC, qui bifecari potefl iùD. Sed

2* 9° a qui fit fub AB, BC vna cum quadrato ex CD
m 6:2. efl aequalis quadrato ex BD, & is qui fit Tub
a. x. 9. AB, BC ipfe 5 quadrams cd: inuenti igimr

fun: duo quadrati, nempe faftusqex AB, BC.

A ô:

la»: commnlfitrabila, que me- »

.0

A Hà..--. A .4-.-.-.--A-.



                                                                     

i

LIBER X. , 253i
a quadratus ex CD, qui compofiti producunt

I V quadratum ex BD; Q. E. F.
Carol Et funui’patet, quomodo. inuenianç V

i tu; duo numeri quadrati, quorum excequ fitvqua-
dratus: fi nimirum AB, BC fimiles plani fumantur.
Sin diflimiles fumantur: pofiünt pari ratione ha.
beri duo quadtati numeri, qui fiunt ex BD, BG,
quorum citadins fit numerus (ab A8, BC non qua:

’ drapas. ..
. L E M M A 2.x

- Irmeuire duo: quadrato: W01, in: w qui
ex flrwmpom’tur non fit quadratm. I

A..G..H.D.E.F.;;C........B
Faâis omnibus quae in antecedenti Lem-

mate,’ ô: praeterea ex numero DC ablata vni-
tare DE; dico quadratum fafium ex AB pet
BC multiplicato vna cum quadrato ex CE non
efle quadratum.

Quum enimfficut antes , faétus ex A8, BC v
fit quadrarus, ô: hic vna cum CD componat
quadrarum ex BD: erit faétus ex A8, BC,vnai
cum quadrato ex CE miner quadrato ex BD.
Ian fi fieri potefl fit idem quadratus. Ergo
au: quadrato maiori quam quadratus ex RE,
au: minori, au: ipfi quadrato ex BE aequalis
erit. Sed quadratus proxime maïor, quam

iquadratus ex BE, efi quadratus ex BD; ô: hoc a
is qui fit ex A3, BC vna cum, quadra’to ex ’CE

minor efi oflenfus: efgo idem- nulli quadrato
maiori, eo qui fit ex 8E, aequalis erre potefi,
Deinde ponatur aequalis quadrato ex, BE; 8:

4 capiatur GA duplus mais DE. Et quiê
A

-- .......; ,....,



                                                                     

.54 « EVCLIDIS ELEMEN T.

ut!- A..G..H.D.E.F;..C ........ B
A AC z z DC.: erit GC z z EC, a igitur ” fa- A

A fins ex GB. BC cum quadraro ex CE :qua-
drato ex BE. Hinc erit faâus ex AB, BC
aequalis faâo ex GB, BC, ô: AB z BG. Q.
E. A. Quare AB pet BC multiplicatus cum
quadrato ex CE non efl: aequalis ipfi quadra?
to ex BE. Si tandem ponas eundem aequa-
lem quadrato minori quam quadratum ex BE,
velu: quadrato ex BF : fit HA : 2 DF ; 6:
erit ruffus HC : z CF, à: ideo ",faâus ex
H8, BC cum quadrato ex CF z quadraÊ) ex
BF. Hinc foret faôhls ex AB, BC -!- quadra-
to ex CE z faâo ex HB, BC -l- quadrato
ex CF. Q. E. A. Ergo tandem patet, qua-
dratum fafiuni ex AB. BC eum quadrato ex
CE non quadratum eŒe. E. F.

PROF. XXX. PROBL.
bien!" du: rationala: patientât film com.

menjùrabiln, in: v: maior plu: Pa a, quam mi-
Mr, quadrato raffut [bien i ’Imgitudim
commenfirabilit.’ x

. v Exponatur p AB , 61 fil-
s.pr.lem.x. manturs duo quadmti nuè-

meri C, D, ira Vt C -- D
A B non fit quadratus, à in dei

C 9 . D 4. feripto fuper AB femicip.
, culo aptetur AF, v: AFqm cor. 6.19. fit’ ad ABq vti numerus C14D ad numerum

i C. i [ungatur FB. Dico faâum. ’ -
Quia enim AFq ad ABq rationem habet

numeri ad numerum, non autem quadrati ad

i a qua-



                                                                     

LIBER x. 25;
flquadratumzerit’AF e AB. ideoqueÂ AF, AB u. cor. u. m.
fumpe. Sedquia C: C-D: ABq: AFq: k 6415-10-
erie conuerrendo F C :D: ABq: ABq-AFq si???
id eiPBFq. Ergo J (ABq-î-AFq):BF Ëz 47. 1. ’

AB.- Q. E. F. ’ ’ à 9-10-
PR 0P. XXXI. PRO BL.

Menin du: ratinait: potentia filant tm-
nienfitrabilet, in ut maior plu: pqflît, quam mi 518mm,
me, quadraro reflue limaefih’ longitudine ira XXX.

commenfilrabilir. tExponantur p AB, a: duo quadratî numeri
C, D’, qui nullum quadratum componant, a. lem. a.

q a: fuper AB defcribatur femicirculus, à: 7’ fiat thon 5-15-

vti C-i-D ad C ira ABq ad AFq, à: iungatur
F8. Dico faé’cum. I i

Nam primo, vt antea oflendetur, AF, AB
[efl’e p 6. Secundo quia C-i-D : C z ABq : AFq, .
erit conuertendo C --i-- D z D z ABq: ABq
---AFq id efl: Bth. Ergo y, (ABq- AFq) e 31415:
.-.. sa r non z AB. Q. E. F. . ., 373.;

PROF. XXXII. PROBL. " l .
bannir: dan: media: Forum): f5.

141m cmedwaôiln, que rational:
" tontinant, in w mater plu: paflit,

- - 4m miner, quadrato "a... lima:
A C; B D fifi longitudine cenmmfiruôiür.

Exponanrur’ duae rationales A, B G, ira v: r. 3°. n.
J (Aq-Bq) z A. sa" AXE r: Cq, a; a v. la. 6-
Bq z c x1). Dico c, o efl’e .quaefitas. . a 4’. b

Nain
l4 z



                                                                     

256 EVCL’IDLS ELEMENT.

z. sa. a. I Nam quia 75 A X B medium
efl: C media erit. Et quia Bq

. efi p: etiam CXD erit P. Quia h
àfchJeWA C B D vegoAsz’l’AXB: Bq z

dÎânTSZIO- i Cq:CxD:NC:D5&Aei*.,lchio.io. B: erit queque’ D 6 C, ideoque emntC à:
p. 24- 1°- D15 mediae 6. Denique quia A: B :.C: D,
7’ W ’°’ v erit w (Cq-Dq) z C. .Q. E. F. -

Similiter autem oflendetur inueniri paf:
due" media: patentât falun: tomenficraôikr, 53’

, *çontineme: rationale, in: ut maior plu: pajfit,
i 3 quam miner, uadrata "au limaefiôi incom-

3’ 3L 1°. meufurabilis gitudine 3; i ’ i

LEMMA
l G q Si funin; ne: rafla: li-

. mais AB, BG, CD in ration:
C. en aliqua- eritçw prima AB ad

A B tmiam CD,ita refiangnlwa
contentant [M primaiAB 55’ media BC ad il
quadficô media BC (9’ tartit: CD continetur.

Ponantur AB. BC, CD inhdireâum, ô: du-
catur perpendicularis AE z BC. ô: comple-
antur ng-a. EB, FC, GD, quae Rgla. crane.

. Et quia ergo BC :: EA z FB z GC, cri:
Io 1- 5- A8: BC:-J E8: FC z AB x BC: PC, fimiv

liter BC:-(ID z PC: GD r: PC: BCXCD.
Ergo ex aequo AB : CD z Ali-X BC: BC

.XCD.YI.Q.E.D. v
mon



                                                                     

ILIBER X. :57
PROF. XXXIII. PROBL.

bannir: duit: media: potentia jèqu com-
menjuraôiler, qui: media»: confinant, in v:
maiar plu: pafit , quam miner, agir-m’aI ne?"
lingue fiai longitudine comma: uralilis.

r I Exponantur’ tres rationalesex A, me, izavw Aq ..--. Cq) g” 3.’ÎË.&

A, a: fiat’Dq : A x B, a D 43-14-2.
VXEI: 3.x C: emnt D, En’ls’ L

- uaefitae. *A!) B E C q Nam quia A, Bp 6: erit’Da, un.
media. thuonîam A: C z l A X B: CX h I- 5-
3:qu DXE::*D: E: erit D655. fifi?
Hinc D, EP fun: mediae 6, arque yl ( Dq -- A.l.fch.10:l°-
Eq)’ z D. Pater etîam , quia 5 B X C me- le 34° la
au... cit, eflë a: D x a .o medium. Q. E. F. * 8’ ’°’

à. fch. une.
Similiter ofienditur, ’r quomodo inuenian. °-°°” "N°-

çur duae mediae pomma falun commenjùrabi- in 3k m
la, if medium commenter, in w maior Plu:

, quam minar, quadrato radia: lima: fifi
incommeufurabilis longitudinç.

U L E M M A. i .E A Si: triangulum "a...
, alun ABC, "6214m ba-. y en: angulum BAC, 59’
B Ç ducatur AD perpendicu.

L lari: : dico C B X BD’ z ABq, cr se x CI)
z: ACq, a" BD X DC :2 DAq, 5 darique

BC.XAD:BAXAÇ
R Nain
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E A Nam tees primes par-
. res huius propofirionis

D pareur ex corollario 8.6
. BD C à: ex l7. 6. Vlrima de-

mondrarur , defcripto

. Rglo. EC:BCX AD,ô: Rglo.AF:BAX AC. Nam BC::zA.
ABC: ’ AF. Q. E. D.

PROF. XXXIV. PROBL. .
Inuem’re du: rafla: lima: patenta imam-

mnfuralile:, quae [niant compojitam quidam
ex ipjarum quadrati; rationale, raflanguluni

i une, guadjab ipjî: tontinerar , mediam. c
f. 3l- î°° q Exponanrur 7 AB, BC

c P 6, ira val (ABq --- BCq)
F ’ non 2A8. BifeceturBC

D in D, à: ipfi BDq vel DCq
aequale pgr. ad redan!

v. 38. 6. . A E AB applicerur’, deficiens
l ’ figura quadrara , 6; fin:

AE, EB partes ex applicarione fiâae. De»
fcribatur fuper AB femicirculus AFB, a: ex E
ducarur in AB perpendicularis EF, ô; iungan-
tut AF, BF; quae erunt quaefirae. V

o. 4. a. Quum enim fit Bqul’à BCq: erirx 8E
n [19’6l°’ noanA. Et quia AE: Equ’ BAXAE:

412,"; pt. AB X BE : ” AFq: EFq: erir " AF Œ BF.
a. Io. le. Porto, quia AFq -I- BFq : A ABq , AFq -l-
fi’lâglîb 1° BFq eft p. Denique quia EFq ..-.. " AE X
Z; ,, ,1 ’ pas z v BDq, ideoque BD z EF, si 3c: :

a EF; eririAB X BC à) 2 AB PIF: " 2’

’ r AF

9’!

1??IF:-
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aux FB. Sed .43ch medium’ en: et". ... n,
go à; AF X F8 medium Ê erir. DQ. E. F. ÔW-Ielt.

PROF. XXXV. PROBL.

Inuenire du: "En linga: paume in.
commfumôilu, quae fadant compafimn i (a v
dm ex ipjarum quadrati: nudium, "52::-
gulum am, quad [:46 ipfi: tantinet" ratio-
M10.

Exponanrur AB, BC ” mediae e a ratio. a. 3:. n.
nale continentes, ira vt yl ( ABq --- BCq)
non, a: AB, 6c reliqua fiant, ut in praeceden-
te. Brun: AF, FB quaefirae.

E Nain quia AE’nontEB: erir &’BAXAE à. :9. le.

non z ABXBE, ideoque? AFq non z EFq, a; 2:3 i
ê! propterea AF æ. BF. Et parer AFq 4-558;

’ BFq : ABq medium* elfe. Denique quum nichai:
BC :zEF, &hincAB XBC :FzABXpbfl
EF : en: AB X EF p , vtpore rarionali ABX
BC commenfurabile’. Ergo 6: * AF XBF .. un...

cit p. Q. E. F. . .
mon xxva PROBL.

Inuem’re du: rafla: lima: pataude bien!»
mnzjùralilen quae fadant Cf «an et
Martini quadrati: medium, Cf "anguleux,
quodfitlv mntinn’ur, malins 69’ a ne in-

connnenfwdilc compofito ex and".
au.

R: Ex-I v
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3, 33, .., A» ’ ’ Exponanturi duae mediae 6,
AB, BC, medium continentes,
ira vt V(AB ABCq) non z

G AB. Reliquaifiant v: in prop.
34.. Dico AF, FB efi’e. quae-

fitas. o i i,, .9, la, F Nam AE non 2’ EB, ideo-
B D C que AF œBF. Et quoniam

midi-134°: ABq medium’ * en: AFq-l-
FBq medîum èflë pater. Porto quia AEXEB

pfennig-If z: Bqu’ EFq: en: ABXBC: z ABX
m 53:24.1; EF, ô: ideo’ medium cric AB XEF, ô: propret--

7- leMEN-e21 etîam” AFX FB. Denique quia AB non
g; ignif- z v ne, a BC :9 BD, a hincAB magma:
g, .5. eritx ABq non (ABX BD. Sed AB X BD

I°- 1°. z: AB X EF z: AF X FB, à: ABq 2 AFq
-I-FBq. Ergo AFXFB non z AFq-4--FBq. .
Q. E. F. i

- , . ” Sahel. Ex bis manifeflum e11, quomodo in-
ueuiri paflînt du: mediae longitudine à patati:

o incommenjbmbilu. Fa&is enim omnibus, quae i
in pmpofitione infra faut, & capta infuper G me.
dia proportionali inter AF, BF : crunt G 8: une.

«a. l7. 6. d’une Œ. Nain quia Gq 24’ AF X BF audio: ’
cri: G media, 8: Œ mediae AB.

Principîum Sençriorum pet compoti-

i nonem.L mon kxxvu. .THEOR.
Si Juan ramie: patentât falun: commenfw

"biler AH, BC campananmr: tata AC irratiœ-
n45! "in 1’ orma- autant ex binis nominibus.

Qui a



                                                                     

î: vc w.ano dium veto efl ô: A8 x 8C5: cri: vtrumque

I. LIÈER x. i 26:
Quia enim AB 63C, erif z ABXBC” a. comme.A

non î ABq -l-BCq, à: proinde 2 AB X fl ,
B Bc’FABq-i-chz’sACq nonszBq Î;

I -l- BCq. Quare quum ABq 4- BCq 3 à ML and.
l fit P: ait A01 i a: si ë AC (la. Q. I.fch.n.io.

C E. D. i ê.lll.dcf.lo.
PROF. XXXVIII. THEOR.

1.-- Si duae mediae ’otentia o-
A . B C la»: :œnmenfitraâilzr AB , 4C
componantur , que rational: tontinant : tata
AC irrationali: «in 1’ avatar aux": ex binis

mediis prima. .
Nam quum fit ” ABq 4-BCq non z :ABX mm 27. m ’

BC: erit ABq-FBCq-i-z AB X BC z ACq 9. x7. l0. 8c
nom:S ABXBC: hind ACq (a, &ergoAC Eâ?’

a, Q. E D. l. 2.10-
PROP. XXXIX. THEOR.

A B C Si dame mâtinant;-
D ’ H G tentidfolum dominen-

ficmbiler AB. BC
computant ,n que;
medium confirmant : o

. tata irrationali: "in
: - A v Vadim duremebe-

L K. ° - nis mediis fecmlda.
sa: DE p, a: fiac’ RgL DEF:ACq,, &Rgl. au 4s. r.

DEK z ABq 4- BCq. Ergo Rgi. l 2. zëùî’mé.
ABXBC. ’ Et quia ABq, BCq medsaFfimt, u. :6 la.
ne propterea ABq-FEU; medinm * cit. me- si; ’94. 1°-

R 3- oRgl.b
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GMIÇnlfl. A B C Rgl. DK, HI:o me-
D H G dium. Ergo EK,KF

I- t3- I°- erunt”p. Sed quia
I I AB E BC, cri: ABqmanne. l . -l-BCq non zfizAB

U XBC,id efl Rg1.DK"-7 non E HF. QuareE . K F éflÈKnonzKF,&
c.fch.n.1o. ideo EK, KF p e ’ (nm, ô: ’ DG V61 EF (a.

î o. Pater ergo DF efl’e ” (à, 55 iPfilm AC p (a.

minet». D.
PROF. XI.. THEOR.

A B C Si du: reflue lima: po.
-----i--- "Mia incommtnfuë-aàilerAB,
BC mmpanantur, quaefaciant campofitum qui-
dam ex quadrati: rationale, quad au-
un: [145 continetur rota rafla li-
ma AC irrationah’: vit. [nanar autem ma-

.lor. ’ ’3.33. na; Nam AB X BC non Z76 ABq -l-BCq. "Er-
Mus-no. go z AB X BC -l- ABq -i- BCq: ACq non

35:2... z 4’ ABq -l- BCq ; a: bine" AÇq (a, ac ne

a. Q. E D. .*
. PROF. XLI. THEOR. .
A B C Si in: raflée lima: po-

fi
- tamia incomnIènlïtrfibiIe: AB,

BC commuter , quaefaaiant camlïâtzfnm qui-
dam ex ipfirnm quadrati: indium, q’uod au-
nmfitô continuur rational: : Jay; rafla
lima AC irrationali: (rit. Votatur autan ra-

’ fionale ac medium potens.
Nain,



                                                                     

a, F4.

n; ra!

fi GHE I fa

A».-

Ë A 171 ’wiæ.;v”.".r

j LIBER X. V :163 . 4Nain, quia ABX’BC mon 2*ABq-l-BCq, de!» un!
. ideoque ACq non z fi A]; XBC: cri: Acq a: 32.10.

. 73 ac ergo au Q0 En D! a.gaudira,

: 0’ mon un. THEOR.

A B C . Si due» reëfae Iîneae po.
ID G K tamia incommenfieraôïle: AB.

BCeampamntnr, quaefiieiant
tempqfitum :96 affamiez qua-

F 4 Ldratifn’zedinm, (f quedfiab
E F H ipfi: mineur medium, 59” t
i - adbuc incommenfierabife tom-

laftto ex aplanat: quadrant.- tata "(En liner;
AC irrationaür me. Verdun autan bina»me-.
dia potens.

Exponatur p DE, 8c fiat: Rgl.DEF::ABq à a. k
-l-BCq. 8c Rgl. GFH :2» AB XBC. To- .. a a.
mm ergo DE ’ :: ACq, à: ë DF medium, êœflMfl
ideoque” E5 p. Eadem ratione PH P. Sed 3; a n
quia DF non (9 GH: etitEF non-:1 EH, a; .; Iàyîo.
ergo EF, PH p. Garant, arque a EH fie): bi. u. 7.; un

A. hm. l0.nis nominibus erit. Hinc, quia DE PMÏW muid. [Un
nua,&Aceqa..Q,E.D-.

Salami; ,kt’vero amas nationales canula!
mode. diuËi in mêlas lineas, ex quibus compo.
immuns ’85 quae progeflms. fpecies conflitunnr,
Inox àenmnfinbimus;

3R4 a "’ timon.
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PROF. XLIIL THEOR.
i glane ex finit nanties?"

A D XC B AB ad man dantexatpun-
W 6114m C diuiditur in nanti.

. na AC, CIL.
’ Si negas; diuîdatu’r etiam ad D in nomi-

na. 4 Sed; nequit eflë DE z A C. Sic
enim foret BC L: AD, ô: AC : [CE 2 BD:
DA, hoc cit AB in D fimiliter foret diuifa ac
in Ç; id quod non ponitur. K Quum ergoAB
in partes inaequales ad C,& D feâa fit, quamm

a. 4.13,. m. maiOt fit AC: ’ erit 2. ADXDB -- 2 AC X
CB z ACq-l-CBq- (ADq-I-D’Bq). Sun: ’

à hm 8: auteml ACq, CBq, ADq, DBq-p, ideoque
t . à; ;°’ .ACq-i- CBq, 6: ADq -l- DBq ° difl’emnt raa

. . 7-1.. . . ... 37, .0. a, clonali. Quare ô: media 2. AD X DB ac z
il. Io. AC X CB’ diffèrent rationalifl E. A.:

I. 37. 1°. .

PROF. XLIV. THEOR.

A . a B
i ’ . D CQue ex bien: medü: prima Ah ad ou!»

damant putréfiant C diuiditur in mutina AC,
C B.

. 38. 3°. i Si negas; fit AB etiam in D diuifa in alla
nomina AD, DB, quae enmt’ mediae e a:
êontinentes i5. Sunt veto a: AC, CB’ mediae

’°4vfihc5-3- iationale continentes, ô: difièrentiae inter z

AD X DE à z AC X CB 2’ differentia in-
ter lùmmam ACq -!-CBq 6: fummam ADq

au: 34:10. --i- DBq. Ergo, cric haec difiërentia " ratio-
nale  fpatinm. Q. E. A9.

. ’ PROR
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PROF. XLV. THEOR.

A [D C B ane ex liai: medii: fê-
eunda AB ad vnum dantaxtt

E M H N panfiumC diuiditur in nomi-
na AC, CB.

’ Si negas, diuidatur etîam

. ’ l in D, &fit AC non aequalîs
F L G K ipfi BD, fed ca e. gr. maior.

A Ergo tam A C à: CB, quam
AD 61 DE funtz mediae e & media continen- x. ,9. la.
tes; ac ACq -f-C,Bq Ni ADq 4- DBq. Ex- a. mm...
ponatur p EF, ad’quam applicetur Rgl. EK:

o AB’q, ôz Rgl. EG:ACq -i- CBq, ô: Rgl. EL

:ADq-i-DBq. Ex quo fequitur Rgl. HK
z" z ACXBC, 6: Rgl. MK:2 ADXDB. en. a. 2.
Quia autem mediae e fun: AC, CB: erit EGO flognëwm
medium , ideoque le EH p 6 EF. Eadem ra- a. a;

  tione HN efi p E EF. Verum AC 6C3,
6: proinde ACq --I- CBq id cil EG non z V 7’ co317.10-
ipfi z ACXCB id eft ipfi HK, ô: idcîrco EH ’
non z HN. Pater itaque EH, HN eflë p E, v
6c ergo 3 EN ca ex binis nominibus, ô: diui- a 37. Id.
131m in nomina in punâo H. Sed eodem mo-
do ioftendetur, EN etiam ad ML diuifam efTe
in nomina. Neque tamen efl: MN 2 EH.
quoniam EG z ACq -1- CBq D ADq -l-
DBquADXDBzMK. Ergo ENquae ex
binis nominibus. ad duo purifia in-nomina di- à 43 la

uifa cit. E. A’. . .
en; » ’ raca
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PROF. XLVI. THEOR.
D C MaiarAB ad idem nîm-

---4-”’- taxa: puna»): C diuidüar
A B in nomina AC , c3.

Si negas: diuidatur ad aliud pnnâum D in
nomina AD, DB, ab ipfis CB, AC diner-

ê- 4s la a, en. ergot ACq-l-CBq p, item ABq
-l-DBq p, media vero «ont AC X68,

’ 65 AD X DB. Proinde, quum ACq -i-
;fchùî-w. CBq .- (ADq 4- Dqu au). a: 9 2A1)
’* m x DE D 2. AC x en; erit diamine. in-

ter media AD X’ DE ôz AC XI CB rationale
h ’7’ a fpatium. Q. E. A’.

PROF. XLVH. THEOR.
D C Rationale ae maint

, A---4--,4--B potemAB adaman-
v taxai: punèïum C diaidizur in mina AC,CB.

Si negas, diuidatur etiam ad D. Brun:
A” 4B m eçgo ACq 4- CBq, ô: ADq 4- DBq media’, I

fed AC XCB, ac AD XDB rationalia. Qua-
’ re, quum ACq 4- CBq --- (ADq -l-DBq)

a’qrm’m’ -” z AD XDB- 2 ACX 6B, haec laurent

plenum. -. l . .v. 27. 19.,- differentiafi fic p: en: ôz fila p. E. A’.

PROF. XLVIH. THEOR.
A D C B Bina media patent AB.ad
Em 0mm damant: panifiant C
- diuiditur innomina AC, CB.

’ ’Si negas, diuidatnr etiam
.in nomina AD, DB, diueriâ
ab illis, ita vt fit e. gr. AC

F L G K a DB. Ad rationalem EF
appli-
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applicentnr Rgl. EGzACq FIN CBq , EK z:

. ABq, a; EL:ADq -l--DBq. . Ergo alizé s. à. a.

2 AC XCB, ô: MK : z AI) X DE. Sed
quia ponitufl ACq-l-CBq medium,erit&EG 0- 42- n.
mediurn, ô: proinde 7 HE P. Bodem argu- l’- 13. 1°-
mento HN efl: p. Quia veto de ponitur ACq
-l-- CBq non 2’ z ACXCB: erît EH nous a. 10.10.15:
HN. Itaq e EH, HN erunt p sa; a: EN ex t 5,13 la
binis nomim us e117 T, atque diuifa in nomina r. 37, 1°.
in punâo H. Arqui fitniliter oflendetur, quia l
6: ADq 4- DBq nec non AD X DB media
non E ponunrur, enndem EN etiam ad M in
nomina diuidi, ita v: MN,-EH inaequalia fint.

Q. E. A0. . V un 8. la.
DEPIN’ITIONES SECVNDAE.

1. Expofita rationali, ê: quae ex binis no;
minibus diuifa in nominal, cuius mains nomen
plus poflît, quam minus, quadratoiteâae li-
neae fibi longitudine commenfurabilis: fi qui--

.dem mains nomen expofitae rationali com- -
menfurabile fit longitudine , tata dicatur ex
fini: no’minilm prima ,-

2. Si veto minus nomen expofitae rationali
longitudine» fit commenfurabile, dicatur en

En!) nominibu: femnda ,- *
3. Quod ’fi neutrum ipforum nominum fit

longitudine commenfurabile expofitae ratio-
nali , vocetur ex in... nominibu: tertia. h

4.. Rurfus , fi mains nomen plus poflît,
quam minus, quadrato même lineae fibi lon-
gitudine incommenfurabilis: fi quidem mains

nomen

v
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nOmen expofitae rationali fit commenfurabile
longitudine, dicatut ex binir ramifiât" quar-

I ta; 4 ’l 5. Si veto minus , dicatur quitta ;
6. Quod fi neutrum, dicaturjèxta.

PROF. XLIX. PR OBL. A
Imanira ex binait nominiâut primam.

o. cor. lem. A 12 . B 4. Exponantur 4’duo nu-
l. 30- 1°. C--*È-- meri A,B ira vt A-l-Bad

F .-..-:-D B quidam habeat ratio-
G..- . nem numeri quadrati ad

quadratum, fed non ad A. Exponatur quo-
x« cor. 6-m- que p C, a: eizDE,& flafla A-l-B:A:DEq:

EFq; erit DF quaefita. n
q I Nam quia ratio numeri A 4- B adA non

fi °°â-ïË-’°- cit ratio quadrati ad quadratum: cri: EF 6 ’
fi; fg. 25m DE. E: quia DE p eus: emnt DE, EF pe;

ô: idcirco DF erit’f ex binis nominibus. Por-

t ro quia A-i-B; A:DEq: EFq, ô: A-l-B)
a. rch. la. 5- A: erit DEq y EFq , a: DE x EF. Sir Gq

z DEq -- EFq. Et quia cit conuertendo
A-i-B: B:DEq: Gq: erit G id efl ((DEq

1- 9-dl?r q-- EFq) (A DE. ÂEfl veto etiam" DE i C.
ê k e i ce Ergo DE efl: ex binis nominibus ë prima.

E. F. i . .’ PROF. L. PROBL.
humain ex fini: maniant flamant.

A a]. cor. lem. i A u . B 4.- Exponanturh’iuonu- ’
1.30.10. C meri A, B, ita v: A -l- B

D E F ad B quidem rational! -
G i t habeat numeri quadrati

ad
z
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id quadratum, non autem ad A; a; fint C,
FE p z, à fiat’ A: A 4- B : FEq: EDq.9.cor.6.io.

Erit FD quaefita. .A Quoniam enim ratio A 4- B ad A mon cit
quadrati numeri ad quadratumv erit’ ED en MI- ".10.
FE, a: ergo* enim: 50.1313 p e. Ex binis** fief-"v
ergo nominibus erit FD. Praeterea vero quum,
0b A ( A -I-B, fit FE çà ED, &fit innerfea. (du. 16.5.
A -i- B: A z DEq: FEq, ô: conuertendo A
-I- B: BriEDq: EDq-FEq: pofito Cq:
EDq -- FEq, erit G id efl: V (EDq -- FEq)
z» ED. Ef’c autem a: minus nomen FE t C. a. 9: Io.
Quare FD efl ex binis nominibus fecunda’."’d°ftr:°-
Q. E. F. .

. PROP. LI. PROBL.
Inuanira ex bina)- nominibu: Jar-fiant.

A n. . B 4.. Capeà tres numerosA,;. cor. lem.
C 8. B,C,tales Vt A-I-B ad B Ha".

D quidem rationem qua-
E . q MG drati numeri ad quadra-

F - mm habeat, non autem ad
H A, Cvero ad neutrum ip-

forum A, A 4- B talem habeat rationem. Accipe
pD,ôtfacC:A-l-B:* Dq:EFq,&A-l-B:chor. a...

z EFq: FGq. Erit EG quaefita. .
’ Etenim quia!” DE EF, &*FGE EF, a hinc brabançon
EF, FG p font, erit EG ex binis nominibus f. Et 9 37t ’°-

, quum fit C: A143 z Dq: EFq, arque A-h
B: A z EFq: FGq, ideoque ex aequo C: A
z Dq: FGq: tarit” FG non i D. Sed & EF t 9. "Ï
hon z D. Ergo neutrum nomen EF, FG i p .
D. Deinde quia A-i-B and, exit * EF D136. r. fait. un.

’ A Si:
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Sir autan Hq z EFq - FGq. Et quia en:
m 9. 1°. conuertendo A 4- B: B z EFq: Hq, cric H
o.;.dcf.fi:c. id efl J ( EFq-FGq) 2’ EF. Quare u E6

cit ex binis nominibus renia. E. F.

PROP. LII. PROBL.
. [munira ex aima nomim’ônr quartais.

ç. corsa... A 10. B 6. Sume 9 duo numeroa A, B
Hi” m C ira vt A 4- B neque ad A ne.

D...;......F que ad B rationem quadrati
E numeri ad quadratum habeat,

G- 6c expofitae p C fume z DE,
a. cor.6.lo. a facx A --I- B: A z DEq: EFq. Erit DF

quaefita. A A«fadé-6 Nam erit 4» DE 15.5.1513 e» DE, a; ergo
23:53:13; enmt DE, EF’ p e. . Hinc DF erit a evai-
p. 57. la. a nis nominibus. Porto quia A-l-B D A, erit
7- 1mm? ï’ DEq D7 EFq. Sir quDEq-EFq. Ergo

’quia conuertendo Agi-B: 8:: DEq : Gq, non
a. 9, a... erit G sa en «(mail-44:12.1)3 z DE. Bit
I-4-def- f". autem ô: DEXC. Ergo DE ’ efl: ex binis no. I

minibus quarta. Q. E. F.

, . mon un. mon.Fig. PEP. Inaanira ex binia ruminant quimam.’

arma Expofitis numeris A, B talibus, quales in
praecedente erant, a: rafla p C, fume FE (C,
ô: fac A: A-i-BzFEq: EDq:erit FD quae-

, fita.3° rififi? Etenim eritg FE P.& ED 5* FE, ideoque’
31:51:: 1°: FE, ED erunt p E. Hinc FD erit ex binisA
.. 37. n. nominibus. Dein quia cit immonde A -l- 8:.

’ A 2



                                                                     

WÊ.TÊ-1fiË*-a I-

DE

tv exe- çh-w Fi. I *

xs

L I B E R X. .z i 2.7L
A:EDq: FEq: erit lîDqIl D FEq. Sit EDq u. M. ,6. s.
....FEq z: Gq. Conuertendo igitur erit A
4- B: B :1 EDq: Gq, 6: propterea G id eihf
(EDq-FEq) non (à ED.’ Sed cil quoque A, 9, .0,
FE I C. Ergo FD orin" ex binis nominibus PS- damée.
quinte. Q. E. F.

mon Liv. PROBL.
Invenire ex Mai: maintînt fixant.

A 16. B 4. Exponantur duo nu.
C 12. fieri A, B ita’ vt B W 25m1 3°C

i D I ad neutrmnhabeat ratio- m
EXG nem numeri quadrati ad
H F quadratum, de alias C Ï à, a. (du. .

non quadratus, qui nec 21.8.
ad A nec ad A 4- B rationaux quadrati ad
quadratum habeat. Exponatur etiam rationa-
lis D, 8: fiat” C: A -!--B r: Dq: EFq, ô: At cor, au,
4- B: A r: EFq : FGq. Erit EG quaefita. - ’

Eric enîm” EF E D, 8c FG 6 EF, ideo-mm,me
que, quum D p fit, EF,aFG P 6 etunt. Pro-
prerea G EG erit ex binis nbminibus. Et quia g. 37. Io.
A -l- B ) A, cri: EFq f ) FGq. Si: EFq Mü- l6. :-
-- FGq z Hq. Iam conuettendo eii A 4*
B: B r. EFq: Hq. Ergo H id cil V(E,an--f
FGq) non i T EF. Et quia ex aequo C: Av. 9. ne.
:Dq: FGq, en: FG 6* D. Ergo neutrum V. Nemtv
nominum EF, FG E D. Quare EG dt ex bi-

nis nominibus" faim. E. F. i
LEM-



                                                                     

tu. Ï.

:7: EVCLIDIS ELEMENT, ’

, L E M M A.
K c G C Si duo quadrata A8, BC

I .nzur in, vt DE fit in di.
D B E "5114m BE, Ü compkue
I tur AC paraUelogrammum .°
A F H dico AC quadratum eflè, é

inter quadrdta AB, BC r:-
éïangulum DG medium cf: proportiomle , item-
?ue inter ipfi; AC, CB media»: cf: Proportionav

t DC. - C ’Quia enim DB, BE in direâum fung: crut):
ê: FB, 8G? in direflum, Et quia DB :FB,
ô: BE : BG, erit DE:FG. Sed quum AC
pgr. fit, cri: AH:KC: DE, 6l AK z CH,
:FG. Ergo AC aequilaterum efl. Sed ô:

gamay. I. reâangulum 76. Ergo AC efl qùadratum. Se-
w. I. 6. cundo, quia AB: DG:*1’ FBC: BC;-DE; sa

C :: DG: BC, atet DG eflë, medium propor-

q. l. «Un.

tionale inter B, BC. Tertio, quia AC:DC
:4 AK: KD z KG: ce :- Dc: (:3, parer .
AC, DC, CB. Q. E. D.

PROP. LY. THEOR.
* "-1 - Si f atium ABCD un.

A n - h F Dtimatfrfilb rationaliAB
G 8’ ex bina? nominibu: pri-

* ma AD: refît: limajjm-

B H K tium ABCD patem- irra-
T R L C tianali: efi, que :x finit ’

l " nomim’ôu: appallatur.’

fi Diuidé AD in nomi-M N. O navad E,&fitAE)ED.
C P . Ergo"AE,EDPE,&J

S . ; 5 (AEq



                                                                     

.. A LIBER X. on
(ABq --- EDq) Z AE, &AE Z AB. Bîfeca
ED in F, a ad AE applica Rgl. :EFq, a:
deficiens figura quadrata. Pian: ex applica-
tione partes AG, CE. Ergo AG XGE :1. a. x. def. Bec.
EFq, en AG z la GE. Duc ad AB paranelasfi- Il 1°-
GH, 15K, FL, ô: pone quadramm SN z AH,
a quadratu’m NQ z GK, ira vt MN, N0
fin: in direâum, ô: comple Pgr. SQ. Ergo?  v- hmm
SQ: MOq, c5: SN, MR, NQ. Arquî 1mm
quum fit AGXGEzEFq, ô; ergo AG: EF

’ËzEF: CE: erit AH: EL::’ EL: GK, idefl: a. ,7. a ’

53-:- SN, EL, NQ. , Ergo EL :2 MR. Sed I. I. 6. o
FC::EL::.MR :3 OP. Ergo rorum AC go 43. b
:toti SQ , ideoque reâa M0 poœfi: AC. Et
quia AG z GE: emnt AG, CE z ” A12, ergo n. le. w.
6: ipfi AB; &C ergo AG, GE emnt p, 6: ob id . V
AH, 6K9 p. Quoniam igitur a; SN, NQ p s. to. le.
font, erunt MN, NO p. Quia vero AE z
AG , ô: ED E EF, fed AE non z BD: necerit
AG E ’ EF. Ergo AH non z * EL, ôz SNtn. :3. «a.
non E MR. Hinc, quia SN: MR :: MN:*’ w" m!
NO, non erît MN et * N0. Quare MN, NO
emnt p e, &Î M0 id en: J AC ex binis nomi-

nwmuthEJ; . -

va. S CPROP.



                                                                     

a74 EVCLIDIS ELEMENT.

PROP. LV1. THEOR.

. Si miam ABCD con-
A F D tineagîr fié rationali AB

G E 55 ex fini: nominibm jè-
cunda AD : rafla [inca

H K fiatium AC patent irra-
B T R L tionalir ejl, qua: ex 6131i:

(k medii: prima alvpellatur.

M Iîsdem enim confitu-
N ais, quae in praeceden-

n te, eodem niodo ofien-
S P detur M0 poire AC; à:

. confiabit etiam, AE,ED
. effepE,&ED2AB,&AGzGE. Quum

Â.rch,.4,.o,’ ergo A AE 6 AB, 8c AE 2P vtrique ipfarum
F- 16. 1°: AG, GE: emntà AB, AG, GE p E, ideoque’

AH, GK media; à: proinde etiam quadrata
gffjf-w- SN, NQ mediaïerunt, &MN, NO mediae’.

A ’ f °’ Dein 0b AG z GE, erit AH :5 GK, id efl: r

SN z NQ, vel MNqE NOq. Sed quia AE
îAG, 8c ED SEP, non tamen AE z .ED:
nec ierît AG z EF ; à: hinc AH non SE EL,
vel SN non Z P0, ideoque non cri: MN (i
NO. Ernt autem MNq z N Oq. Quare
MN, N O funt mediae 6. Denique 0b ED Z

L n. la. AB, erunt ’ EF, AB P Z, ideoque 7 EL p, 6c
,r, 2°, .0, proinde MR :MN X NO p etit. Ex qui-
MS- l0- bus omnibus pare: M0, id cit J AC, elfe: ex

binis mediis prixnam. Q, E. D. v

ï A PROP.
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LIBER X. :75
I PROF; LVII. THEOR.
. Si atium AC cantineatur a5 rationali AB -

8’ efbinir nominibu": tertiaQD: raïa [inca FIÎSÎP.

.atium AC on»: irrationali: pff, v un: a el-
Êmr ex En; medii: ficunda. q PP

,Iisdem conflruflis , quae in prop. 55. codem
modo, quo antea, patebit, efTe M0 2,]
AC,& MN, NO medias. Sed quia p ED non
dt; r A B, EF antem z BD, à: AS z EK n. hyp.
erunt EF, EK p e,- ideoqùe erit EL :7 MR .
Amedium”. El! autem MR z MN X N O.*.f°h-1tm..
Ergo V AC eflc ex binis mediis fecunda y. v’ 39’ "Ï ,

Q. E. D. à A
PR OP. .LVIII. THEOR. .

Sijjmtium AÇ contineatur [id ratipnali AB Fig, p
Ü ex fini: nominibm quarta AD: rafla linga. ÎVL ’
[indium AC potemlirrationali: efi, quae vom-

tuï’ mainr. ’ AA - Quoniam AD eft ex binis nominibus quar-
ta: 915mm AB, ED p e, ô: ,l (AEquDq)g.4.defifeg.
non erit î AE, AE Vero z AB. Bifeca BD
in F, à: fac omnia quae in prop. 55. Confiant .
ergo M0: ,1 AC, 8:76 CE non z AG. Hinc x. 19. Io.
GK non z 4’ AH, id en w NOq non z MNq,*- 1- 6- 8:

ideoque MN æ N 0. Porto quia p AE z u. 23,3;
AB: eritAI(:AH-l-QGKV:"MNq-i- A.
NOq rationale fi Denique quia AE z AB,... 2°. le.

x a: ED z EF, non autem AE z ED: non erirfifi- 14- W.
EF i AB vel EK, ergo erunt’V EF, EK p e , &ï’fiâm

ergo EFXEK":MNXNO erit medium a. u. 4o. le.
Vnde pater] AC eflëA irratiOnalèm maïorem.

Q. E. D. * r A xS: ’E pkon



                                                                     

:76 EVCLIDIS ELEMENT.
V PROP. LIX. THEOR.

i Si [patium AC nanti-
A F Dncatur fiilz rationqli AB

G E ("5’ ex finir nominiàm
quinta AD: "au En"

H K [pariant païen: irrationa-
B T R L C li: qfl, que vanner ra.

a rimai: Cf medium poteur.

k N 0 Conflrufiis iisdem ,itemm confia: M0 :
v v AC, a: MN se N o.
S P Porto, quia ED efl Igni-

nor portio ex binis no-
êïdef, fec, minibus quintae, ef’c BD z 5 AB, non autem

,. 1;. no. 8: AE (BD, fun: tamen AB, ED, AB p. Ergo
film? a AE, AB p e. Ergo AK :9 MNq-l-NOq
.. n. ID. medium’ cric. Denique, quia EF,ABPS, exit
a. 2°- 10- MN X NO z 5’ EL ” rationale. Quapro-

pter AC erit irrationaiis rationale ac me-
.» 4:. la. dium’ potens. Q. E. D.

. PROP. LX. THEOR.
. Sijjzatium AC continuum fui ratimli AB

F’ÎËÎ’P’ tif ex binis- nominiômfixta AD: " quaefpatium

v AC potefl rafla liner: irrationali: cf], qua: vo-
catur bina media poum. A A

confinais iisdem, quae fupra, pare: elfe
F. 5 «me, M0 ::( AC,&MN æ N0, a: nec AE nec BD
v. (ch. 12.10.24? AB; itaqueAE,ABPE’, &MNq-l-NOq A -

’ 33:22;:ÊAEXABmediumfl Et, quiahEFzElt),
» non. amen) EK i El), erunt’ EK, EF p 6,

ideoque MNXNO:ÎEK X’EF mediung ’

. 1 : H cm.



                                                                     

erit. Porto , quia AE non il; EF, eritMNg-l- k
N Oq non z MR. Quare M0 irrationalem efÎe

q bina media potentem T pater. Q. E. D. .

A

, LIBER x. :77

LJE

B
D c

tine-tut . - aBifecetur enim AB in D: ôz erite AC X0 5’ 1°.
CB jà CDq r. ADq. Hinc 2 AC X CB ç
2. ADq, 6:, quia ACq-l- CBqf z 2 ABq-F” 9° 2’

z DCq, ACq-i- CBq D 2. AC X CB.
C

æ. 4:. le.

M M A.
Si rafla [inca AB in

parte: inae utile: ACXCB
fècetur: arum partium

, quadrata ACq -I-CBq mainrafimt reâangula
z AC X CB, quad bi: [[46 diéïir panifia: con-

PRO P. LXI. THEOR.

3 GC D KMN
E.

A HLOF

gadratum du: AB,
quae pli ex finir nomini-.
6141:, ad rationalem DE
application latitudimm v
DG facit ex fini: nomi-
niàmprimam. l i

Sir AC maius , CB minus nomen même AB.
Fiat Rgl. DH : ACq. à: Rgl. KL :BCq.
Hinc erit MF : T 2. AC X CB; Bifecetur r. 4. a.
MG’in N, a: ad ML ducatur parallela NO.
Ergo M0" : NF r. AC XCB. Sed, quia v- 36- 1.
(P AC. CB fun: p E, emnc ACq, CBq P à, il 1::-
ideoque ACq’-l-- CBq En vtrique ACq, BCq.
Quoniam ergo ACq -if-CBC1, id en: D141 P 4..fch..u.n.
CINQ erit DM p " à: z DE. Dein quia AC, a. zl. le.

S; . CB,-

i



                                                                     

2.78 EVCLIlDIS ÉLÉMENT.

A B (, CB P 6, erit MF medim
a. fCh.23.lo. v I nm m, 66 proinde MG [3 p
0o 33. 10- C K M m nonzMLveI DE. Qua-

l re ,.quum DM f) &zDE,
a: l E erunt DM, MGP 67,5:A " HLO F DG au? ex binis no-

minibus. Infuper, quia
3.lem.55.io.-.°-I-8 ACq, AC X CB, CBq, ideoquet-J-DH,
î- ï- 6. M0, KL, erit DK: MN 2’ MN: KM, 6c er-
4’ 17- 6’ go DK x KM: ê MNq z z MGq. Quia

u. le la. vero ACq i CBq, 8: inde DH z KL.: erit DK
8.1ein.hui.î " KM. E: quia ACq -i- CBq 9 n z AC

X CB, ideoque D L D MF: pater efl’e DM
4. 18. to. D MG. Ergo ’ yl (DMq-MGq) E DM.
"’l’def’fec’Quare DG cit ex binis nominibus prima ’*.

Q. E. D.
PROP. LXII, THEOR.:-

.. ’ adratum au: AB, une e ex finir me-
hgixprpi diiËrima, ad rationalegz DEjfzpplicatum [a- A
q rit inem DG fait ex fini: nominiôw fiâm-

dam. A iConfit-nais quae in praecedenti propofi-
a. sa, ,0, doue,erunt AC, CB mediaeGfloSL AC XCB 9.
w 13- 1°- Ergo DL medium efl, ü DM peDE F. Rur-

i w. fus quia MF z 2.,AC X CB efi P,.erit’ MGP
o. 37. 1o. i DE. HÏI-ICE DM, MG erunt [5’ 6, à ergo

DG erit’ ex binis nominibus. Et quoniam,
vt in antecedente, ofiendetur DM D MG,
6: V (DMq -MGq) z DM: erit DG ex bi-

..2.def. tennis nominibus ’fecunda. E. D.
l

, RROP.
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LIBER X. N :79 l
PROP. LXIII. THEOR.

Quadratum du: AB , quae qfl ex fini: me- Fi . prop.
diirfitunda , ad rationalem DE applicatum la- XI.
titudiuem DG finit ex fini: nominiâu: tarifiant. D

Confiruéiis iisdem, quae ante, Æ erunt AC, g. 39, la.
CB mediae 6, ô: erit DL: ACq -l- CBq
medium, se hinc DM p E DE. Similiter,
quia AC XCB e medium efl; erit MG P E DE. -
sed, quia AC e CB, erit DL z ACq-l- CBq
non z’MF :2. ACXCB, ô: 0b id.DM
non S MG. Sun: autem DM, MG p. Er- c.cor.27.lo.
go DG efl: ex binis nominibus. Oflendetur
autem vt antea DMD MG, à: V (DMq ---

’MGq) E DM. À’ Ergo erit DG 1’ ex binis no- ’oî-dflf-Ïec.

minibus tertia. Q. E. D.

PROP. LXIV. THEOR.

Quadratum maiari: AB ad rationalem DE F,-
applicatum [atitudinem DG fait çx fini: no- .

minibu: guanam. o iConüruantur eadem. Iam cric V A C æ m 4m ml.
e CB, &z ACq -i-CBq ideoque DL P, à: AC

XCB ideoque MF medium. Hinc DM,
DE fun: f) z 4’, fcd 76 MG, DE P 6. Quare Q. u. 10.
mmMGmmipaunofiwummmnznm
minibus. Sed in: ante oiiendetur, .eflie DM 3"”

anaDKxKM:,antymnnn&quum ACq non z CBq, &ergo DK non z a l. 6.
KM , ideoque ((DMq-MGq) A non (DM : p. 19. ,0.
cri: DG ex binis nominibus quarta’Y. Q.E.D. 1’. Nef; En

x

sa ruon.



                                                                     

:30 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. LX,V. THEOR.
v Qz-iudratum du: AB,

B fi G: qua: rational: a: medio
C D K M N um potefl, ad rationa-
, i A [cm DE application: latin A

f - E tudinem DG fait ex 6i-’ A. * HL O F ni: nominüm quintam.

* Nam iisdem conflmâis conflat DL:ACq
4- CBq medium efiÎe a, MF veto z: z AC X
CB P, sa hinc DM P non: DE, ô: MG z DE,
ideoque DM, MG P E. Ergo, reliquis vif.
in piaccedente ofienfis, patebit, DG elfe ex
binis nominibus quintam. Q. E. D.

- PROP. LXVI. THEOR. I
’ Fig. prop. Quadratum and AB,. qua: bina media pot-

LXV- :12, ad rationalam DE up licatum latitudinal:
DG fait ex» finir nomini u: fixtam. l

n .43. n. . Nam quia DL, MF media’ funt, 6: 0b id
à a). le. DM, MG P Ç à; non i ipfi DE; quia prac-

terea DL non (A MF, ô: 0b id DM, MG P 6,
ô: DG ex binis nominibus; reliqua vero v:
in prop. 64.. oflendumur: erit DG ex binis

*’6td°u°°. nominibus fexta ". Q. E. D.

PROP. LXVII. THEOR.
Ei AB, quae a]! au binis nominiàzq, longitu.

dine conimmfiirabilir CD Cf ex fini: no-
miniôur rfi ordiue «dm,

f; 4l. I0.

Si:



                                                                     

H-Nn-"

il

mi

’LI-B’ÈR X. A :8:

A E B Sir enim AEimaius nomen
""- i re&ae AB. Ergo 5 AE, EB a, 37, ,..

,......... flint P e. Fia: i AB: CD 2 b 12. 6.
.C F D AE: CF. Ergo EB: FD.-.1 K-19, 5.

A. [0. Io.
AB: CD. Hincl AE z CF,,.Ç (ch. 11.10.

à: EB ZFD, ô: ergoP CF, FD P. Et quoni- ’
aflm AE: CF 2 EBrFD, ô: permutando AB: 1
EB z CF: FD, a: AE e EB: erit,’ CF e FD.,v. rcn.......’
Quare CD cils ex binis nominibus. ’ Iam à fi 5’ i5. "w

y (ABq --EBq) z AE, erit a: ,I (ch..-
FDq) ECF; fi vero (AEq---EBq),non z
AE, neque M (CFq --’FDq) Z CF erit; Ç: fi
AE z expoficae rationali, en: êt’ CF ieidem; ’- [î- 1°-

fi EB î expofitae p, en: ô: ’ FD t eidem; fi x A
neutra AE, EB Z expofitae rarionali, nec CF,
FD 2" eidem emnt. l Ergo CD ex binis nov
minibus ordine eademerit ipfi AB C. Q. E. D. :àt’filîe’c,

PROP. LXVII’I. THEOR.
Fi AB, quae ejl ex hui: mediir, Iongitudine Fif- prop.l

commenfiiraôili: CD (f ex fini: medii: efl, KV".
arque ordine eadem.

sin: AB, EB mediae in AB. Ergo r AE e a
E8. Fiat AB: CD : AB: CF. Ergo EB:
FD r: AB: CD :AE: CF. Hinc erit E8
z FD, ê: AE z CF, ideoqueT CF, FD mediae f, ,4, ,0,
erunt. Et, quoniarn AB: E3: CF: FD,erunt A.
CF, FD” mediae E, 6c 0b id CD ex binis me- v. 1. un. *
diis erit à lam, quia AE: EB r: CF: FD, 1°- 1°.
érit AEq: AEXEB :29 CFq: CF X FD, à: 4.1.6. 8:
permutando AEq: CFq: AIS X E8: CF X "’ 5-
FD, ideoque 74 AE X EB E CF X FD. si ni Io. Io.

* S 5 igitur

38.8: 39.
l0.



                                                                     

, 23.. EVCLIDIS. ELEMENTV

mame. igitur AE x en p: erit a 4’ CF x FD p:
fin AEXEB medium; erit ô: CF XFD me-
dium ". Ergo .CD eii ex binis mediis °’ ordi-

ne eadem ipfi AB. Q. E. D.

u. car. que.

PROP. LXIX. THEOR.
Maiori AB eammenfiirabili: CD E! ma-

ior efl. AA E B Faâis enim iisdem quae
. l*-’ fupra, eritAEzCF z EB:FD

I. I0, 1°. ErgO n zC F D CF, à EB î FD. Et quia
permutando AE: AB z CF .: CD: cric AEq;

a a 6. xABq z fi CFq: CDq. Similiter EBq : ABq
7° ’4’ 5 :FDq:CDq. Ergo? AEq-i-EquABq:

CFq-i- FDq: CDq, ô: permutando AEq -i- Equ
CFq -l- Fin z ABq: CDq. Ergo AEq-i-
FBqI ü CFq -l- FDq. EIÆ autem AEq 4--

3. 4o. io. EHq P8. Ergoi CFq-FFDq Perit. Offen-
dcb’l”*°’ dimt autem vt in praecedente CF X FD z

. AEXEB. Medium veto efi ÀE X EB î.
à Cor-144m Ergo à; CF X FD mediumë etit. Denique,
"31?; quia AE 958 EB, erit a. a CF se FD. Ergo

5 CD maior exit. Q. E. D.

A PROP. LXX. THEOR.
mg, m, Rational: a: medium potenti AB commenju-

LXïXo rabili: CD 65’ ipjà rationale ac medium Porcin

eji.
Confitruâis iisdem , fimiliter ofiendemus

CF es FD, a: CFq -l- FDq z AEq 4- EHq,
I v. a no. a CFXFD z AEXEB. [am AEq 4-15qu

medium



                                                                     

’ LIBER X. :83
medium efi; ergo &x CFq-FFDq. Et quia u. «1:44.10-
AE x EB’ p; erit CF x FD p A. Et igi- FMI-ww-
rur CD erifrationale ac medium potens à

q. E. D. , »
PROP. LXXI. THEOR. l

Bina media potenti AB commenfurabili: CD Fig. prop.
69’ ipja bina media poum ell. LXlx’

Nam vt in 69. demonfirrabimus, CFæFD,
6c CFq -i- FDq E AEq -i- EBq, ô: CFXFD.
Z ABX E8. Iam quia AEq -i- EBq, ô: AE ,
X EB media P funt, ô: AEq -i-- EBq non i p. 4:. ne. -
AE XIEB: erunt CFq 4- EDq à CF XFD ..
’ media, a: erit CFq -i- FDq non z 5 CF X vœu-1440i
FD. Ergo CD en: bina media pagus a. î- 4* "-

Q. E. D. A 4PROP. ’LXXII. THEOR.
Si rationale AB Cf medium CD comportan-

tur: quatuor irrationaln fiunt,ve[quaeex6inir s
nominibm, ne] quae ex Mai: medii: prima, ne]
maior, ne] rationale a: medium poteur. i

" v :SitP:,I’(AB-i-rA C E H CD. Dico Pi fore
vnam ex quatuor di--
élis irrationalibus.

CajÏl; SitAB( CD.

* A Ad EF P appliceturI,B D F G 1 Rgl. EFG: AB. ê:
RgILHGlzCD. Er-

go erit EG P à: FG P i EF°. .HI vero erit a. au. le.
medium, ô: GI P non a EF”. Bit vero EG m 23’ 1°.

non -v

.1



                                                                     

g. cor. 24.10.
84 hyp.

A e. x. clef. fec.

1-. 55. in.
a. 4-. defiièc,’

ç. 58. le.

z. 56. le.

ü: i9. le.

Fig. prop.
LXXIP.

a. :3. no.
a. hyp.

r p. 10.10;

284 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

. E H non z: HI, aman
A c. z FG: CI. Ergo FG
- non i GI, ô: idcirco[FG, GI fun: P E, ô:

FI eIi ex binis nomi-
nibus. Et quia EG)

PB DF G I HI: encozFGxGI.
Iam. ponatur V (FGq

- GIq) Z FG : ô: erit FI ex binis nominibus
prima’; à; V E1: V AD : P ex binisno-
minibus 7. ,Ponatur V (FGq -- GIq) nOn E
FG: &erit FI exibinis nominibus quarta";
ô: P maior 4’.

Cafi z. bit AB C CD: ô: erit FG C Gl;
FI autern vt Ianteaex binis nominibus. Qua-
ate, pofita V (GIq--*- FGq) î G1, eritP ex
binis mediis 76 prima. Pofita autem V (GIq
-- FGq) non z GI, erit P rationale ac me-
dium potens 4’. E. D.

PROP. LXXIII. THEOR.

Si duo media inter fi incommenfirabilia AB,
CD componantur : duae relique irrationale:
fiant ; nue] ex bini: mediiijèeunda, vel bina me.
dia pour".

Faôtisiisdem quae in praecedente, a erit
nec FG nec GI Z EF, vrraque tamen erit P.
Et quia EGnon 2* HI, ideoque, FG non :5
GI: erunt FG, GI P 6, ô: hinc FI ex binis
nominibus erit, quorum neutrum z rationali

Ca]: l.
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Cofi 1. Iam fi fuerit AB E CD,ideoque FG

) GI, 61V (FGq --- GIq) z FG: erit FI ex
binis nominibus tertia,.& hinc P I1 ex binis y. 57. ne.
mediis fecunda. Sin V (FGq-GIq) non z
F G: erit P bina media 8 pomns. a

Ca]: 2. Si fuerit AB ( CD: fimiliter de-
monflrabitur, P aut ex binis mediis fecundatn,
au: bina media potentem efie. Q. E. D.

â. 6°. le.

y Corofiariunt.
Quae ex binis nominibus, 8: que pofi ipfam

funt (prop. gs. 39. 4°. 4l. 4.2.) irrationales, neque
mediae neque inter fe eaedem funt. Quadratum
enim, quad fitva media, ad mionalem applicatum i
latitudinem eflicit rationalem ; quad nutem fit ab
ca, quae efl ex binis nominibus, ad rationalem ap- ’
plicatum latitudinem efficit ex binis nominibus
primam’; quad ab ea, quae eh ex binis mediis pri-
ma, ad rationalem applicatum latitudinem eflicît
ex binis nominibus feeundam; 8: fic deinceps
(prop. 63.64.6s. 66). Quoniam igitur diEiae la.
titudînes differunt, 8c a prima, 8c inter fefe, a
prima quidem, quod rationalis fit, inter fefe veto,
quod ordine non fint enedem: confia: 8c ipfas ir-
rationalesinter fe differentes elfe. ,

Principium Senariorum pet demi-g
flionem. ’. A r

PROP. LXXIVwTI-IEOR. i ”
A Si a rationali AC rationalir AB layera.

tuf, [pontifia falun: pommenfiirubili: exi-
jiem mi AC: reliqua BC irrationali: efl.

C Voeetur autem Apotome.
I Nam 2. ACXAB non E’ACq-l-ABq, n.-eorî 27Mo.
’& obid Î 3C1; non z ACq 4-- ABq. Hinc,4- ï 3° &

r. ,. .- quia En l7. m



                                                                     

286 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
a- fch. 37. 1°- quia ACq-I-ABq P" e112, erit Bqu (a, 6: cr-

go BC (la. E. D.

, PROP. LXXV. THEOR. .
---1-- Si a media [AC media BC
A B C auferatur, Potentia fatum com.

l gnenjurabili: enflent tari AC, quae cum tata
J AC rational: tantinet: "ligua AB irrationa-

li: efl. Voeetur autem mediae apotome pri-

- » ma. 4340151740. Nain ACq-i-BCq 9 non V: 2. AC X CB, de
” 7b 2 & ergo ABq non (i 2 AC X CB, ac ob id AB’l7. le.
x.u.def. Io. Q3. Q. E. D. ’

PROP. LXXVI. THEOR.
Si a media AC media CB aliforatur, poten-

tia jolum commenfiirabilir enflent toti AC, quae
:um tata AC nzedium tontiner: Cf reliqua AB
irrationali: efi. Vooetur autem mediae apo-
tome fecunda.

A B o ’ v Exponatur P DE,
D G ad quam appliceturRgl. DEK : 2 AC

X BC, 6: Rgl. DEF
:: AC q -i- C Bq.

l a. 7. a. Erit itaque A HF :
. 4 * ABq. Et quiaACq",16. 108c E ’ K F 4- CBq mediamf’

en". 1°. ei’c, nec non AC X C8: emnt DE , DK me-
” 23- ’°- dia, à: proinde ’ EF, EK P. Sed quia AC 6
Îff’â’kf’ CB, ô: oh id 5 ACq 4-- CBq non z 2 AC X

Io. 10. i CB: Petit 9 FE non i EK. I Ergo EF,EK erum:
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p e, a: ergo KF w (a, a: iprum HF a a, a: .. 74. .0.

I . r . .f h. . o.0b 1d quoque AB a ent’ Q’ E" D’ 1:. Ire. k

PROP. LXXVII. THEOR. ’

)---, Si a rafla lima AC rafla
A B C lima CH aufemtur, 120mm);
incommenfilraèili: exijlrm toti A C, quaepum
tata faciat compofitum quidtm ex ipfarum qua-
drati: ACq-i-CBq ratiomlg, quad aure»;
continctur AC X CB mtdium : reliquu AB
irrationali: efl. Vocetur (miam miner.

Nam quia ACq-FCBq nonsz ACXCB .- h ML ,3. ,0.

erit &  ACq -l- CBq non Z u ABq. - Quare u. cor. I7. Io.
AB 4’ erit (a. Q. E. D. 4). 11-dcfiaq.

PROP. LXXVIII. THEOR.

*- Si a mâta lima  AC rafla
A B Cv lima CB aufcraturlpotentia  
incommenfitraôili: tarifient toti A C , (f mm
iota fadem camfiofitum quidam ex ipjàgfum qua-
drati: ACq -l- CBq media»: , quad autemjùfi
ijifi: bi: tontinait" 2 AB X CB nationale: re-
liqua AB irrationali: :11. Vocdur autan cum
rationali medium totum efficiens.

Nam quia ACq fl- CBq non z 76 2 AC X x.fcb,.13-l°-
en: cric ABq-non z 4» 2 AC x CB, a: hinc 33174023.

* AB’cfl. Q.E.D.l

r Moi»;
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A

PROP. LXXIX. THEOR.
A I B G .Si a mêla lima AC rafla

D G K lima CB aufaratur parantia
inaammanfiaraailir axzfian: ta-
ri AC, à cum tata faciaux

, aampofitum quidam ax affamai
E F H qzaadratu ACq Cll3q ma-

a’zum, quad autan: fitô zpfi; au

» aontinatur 2. AC X CB madiam , (f adbua ip-
flzrum quadrata ACq 4- CBq incommanfura-
Mia ai 2 AC -I-CB quad la aontinatur [126
ipjî: .- "ligua AB irrationalii ajl. - Vacuum

k autam cum medio’medîum rorum efiîciens.

Ad p DE applica Rgl. DEH z ACq -l-
;: glu. ,CBq, ô: Rgl. DEF z 2. AC X CB. Ergo
7. noÎxo. 8: GH : * ABq, 6: EH, EF funt p le, a: DE
a L 6-10 non z DF. . Propterea EH non 27 EF, ideo-
,jfîgjzhgo. que EH, EF [J e funt a ex uo fequitur PHa

êJLdCfiIC- a, & GHC a? & fla Q. E- Dg.
A mon LXXX.THEQR.

A C Apatomaa AB ana-l’3-----’*"’ tantum cangruit rafla

. lima BC pomma filantcommanfiiraôilit axillam toti AC.

q. 74. le. A Si negas: congruat alia BD,ita vtflAD, DE
fint p 6. Et quia ADq’-!- DBq z 2 AD X

a, 7. a, DB 4- 9 ABq, ACq 4- CBq : z’AC x CB
-i-ABq: erit ADq 4- DBq «- ( ACq-FCBq) a
 :: 2 AD X DB 4-- 2 AC X CB. Sed quia

a: fac-mm etiam AC, ca fun: v p e, a; binet ADq 4-
’ DBq- (ACq-i-CBq) p: en: a: a ABX

’ DB

l

X
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DB-zACXCB p. Q.E.A”. quiaADz. a7. ne. -
x DE ôz AC x c3 media A funt. "dm".

’PROP. LXXXL THEOR.
Maxime apotamaa prima: AB ana tantum can- Fig. prop.

gruit rafla lima madia 8C, potantiafilum cam- mon»
man uraôili: amyle»: tari Ac; Cf cum tata ra.
tionala anntimnr.

Si negas: fit AB etiam mediae AD apom-
me prima. Ergo emnt P AD, DE mediae E, ,4, 75, n,
81 AD X DE p. Erit autem vt antea ADq
4- DBq --- (ACq -l- CBq) z 2 ADXDB
*»--- z AC X CB. Et quia ADq 4- ’DBq me-Ëcgr’1g3’

dium ’ efl, nec non ACq -l- CBq E ; ratio- cotejusd. l
nalia autem film z ADXDB à? z ACXCB: °- hYP-
medium fuperat medium rational". Q.E.Ae. :12?

PROP. LXXXII. THEOR.
Madiaa apatamaa

  Mn fiaunda: AB ana
la H tannin: migrait ra-fla lima madia BC,

patantia [Blum com.

v manfiiraaili: enflait:F L G- 1 tati AC, a” cum tata
media»: cantinam.

Si negas: fit AB etiam ap0tome feeunda.
mediae AD, id cit, fin: r AD, DB mediae 6 , t 76. 1-.
6: medium continentes. Ad P EF applicetur
Rgl. EFG z ACq 4- CBq, ô: auferatur Rgl.
HLG 2 z ACXCB, vel ELz’ABq. r. 7.:.
Ad eaudem EF applicetur quoque Rgl. EFI

I T . :ADq,



                                                                     

39° avouois: ÉLÉMENT.

A B ac D :ADq-i-an:r-o-v-a1’. 7. 20 » ô: cria-112ir zAD

a. MF. a; En X DB. Et quia34. in. AC. CB mediae e "I .6 1° 8: funt: erit ACq -i-0- l a a CBq mediump ,5:cmwm’ G" 1 ergo EG medimn
x. 23. le. erit, a: FG p 76. Rurfus quia AC X CB, 8c

hinc etiam HG, medium cit: erit Lpr. Sed
mormo- quia AC e en: erit il ACq 4- CBq non z 2

ACXCB, id ei’c, EG non z HG; &obid
w 1:; fifi FG non z a LG. Quare FG, LG funt p e.
a. 7;. Io. Proinde’ FL cit apotome reâae FG. Simi.

liter autem demoni’crabimus, effe ôz FL apoo
f3- 8°. l°-’ tomen reflète FI. Q. E. A13.

PROP. LXXXIII. &THEOR.

B C Mimi AB DM il»A’--l””--”D tu»: aongruit rafla li-
ma BC, patentia ina-ommargfiirabilii mafia»: ta-
ri AC, 59’ cum tata fac-inti aompojitum quidam

ax ipfizrum uadrati: ACq -k CBq rationala,
A quad autam 2;; [ab ipjir aminatur 2 AC X CB

madium. I h 4 I7o 77- 1° t Si negas: congruat BD. 4 Ergo 7 AD æ
DB, &ADq-i- DBq P, 8:2 ADXDB me-

t 7- 2- .dium erit. Et quia ADq .1- DBq z 8 2AD
.XDB-i- ABq, &ACq-I- CBq z: z ACX
,CB ei- ABq: erit ADq -i- DBq - (ACq-i-
CBq) : 2 ADX DB --- 2. ACX CB. Ergo

b En 27.10. mediumz AD X’DB fuperabit medium 2ACC

a. a7. la. X CB rationalü. E. Aï.

a; " PROP.
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- - PROP. LXXXIV. THEOR.

. r, Ei AB, quaa cum rationali madium fatum fit- F; . Nov.
ait, and tautum congruit rafla lima BC paran- XXXIII.
tia ,inrammanjuraailii axiliam tati AC , 6’ cum
tata faciam compajitum quidam ax ipfarum qua-
drati: ACq 4- CBq madium, quad autam bi:
fia ipfu aontimtur 2 AC X CB rationala.

Sianegasi: congruat quoque BD. Ergo" q. 7g. Io.
’ADq-i- DBq medium , ôz z AD X DE petit.
Et quia vt antea ADq-l- DBq -( ACq 4--

i -CBq):zADXDB---z ACX CB:93.fch.27.io.. i
p: medium ADq -l- DBq fuperabit medium
«ACq 4- CBq rationali. E. A’. I , i- 37- le.

i

PROP. LXXXV. THEOR.

Ei AB, qua cum media media»: tout»: fa- Fig. prop.
cit , vna tantum congruit rafla lima BC, patau- Lxxxm
tin incommanfurabilir caillant tati AC, U au»:
tatafaaiam campafitath quidam ax ipfarum qua-
drati: ACq 4- CBq madium, quad «damai:
fia ,aontimmr 2 ACXCB madiam, a" ad-
bua incommmfurabila campofito ax quadrati:

i12jàrum. aI Si negas: congruatavetiam BD, ira Vt AD
æ DB, à; medium 2 AD X DE nous media
ADq -l- DBq. Fiant eadem quae in propo-
fitione LXXXII; &V fimili ratione, ac ibi, de-

ï monflrabitur, eandem FL elfe apotomen dua-
mm FG, n. Q. E. A». a. 89.10.

T2, H ’DEFI-
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DEFINITIONES TERTIAE.
x. Expofita rationali a; apotoma , fi qui-

dem tota plus pofiit, quam congruens, qua-
drato yeétae lineae fibi commenfurabilis lon-
gitudine; fitque tora expofitae rationali lon-
gitudine commenfiirabilis: vocetur cafetant?

ima. ç2. Si vero congmens fit longitudine couic
menfurabilis expofitae rationali; a: rota plus

’ poflit, quam congruens, quadmto reflae li-
neae fibi commenfurabilis. longitudine: va-
cetut apotoma fiaunda.

3. «Quod fi neutra fit longitudine Commen-
furabilis expofitae rationali; a tota plus poil
fit, quam congruens, quadrato méfie lineae
fibi.commenfurabi1is iongitudine : A dicatur
apotama tarda.

4. Rurfus fi rom plus point, quam congru.
ens, quadrato même lineae fibi incommenfu-
rabilis longitudine: fi quidam rota fit longi-
tudine commenfurabilis expofitae rationali,
vocetur apatama quarta;

5. Si vero congruens , vocetur apotoma
quinta ; -.6. Quodfi heurta, dicatm- 412mm: flatta.

PR OP. LXXXVI. PROBL.
I Inuanira primant quinine". ,

. 16. B 9. Expofitae rationali C
licîf’sot’m. tC’ fiat E DF. Capiantur A

Du... F duo numeri A, B qua-
E drati, ira v: A-B non

a. cor. 6. 10.. G.- fit quqadramspôt flann A î
A-B
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A- B :DFq: FEq. Dico DE efl’e apom-
men pnmam.

Nam quia DE z C: cri: DF p. Et quia
DFq ad EFq rationem numeri ad numerum ,

V fed non quadrati ad quadratum. habet: erit’ v- cor-u. le.
EF e DF;& ergo enim EF,DFp E, ô: DE-
apomixie E erit. Sir autem G z J (DFq --- E- 74- "-
FEq). Iam quia A: A- B : DFq: EFq. V
cri: conuertendo A: B r. DFq : Gq, à: oh
id° G : J (DFq -- FEq) z DF. Ergo DE°- 9- 1°-
efl apotome prima". Q. E. F. ’iërfefl

PROP.. LXXXVII. PROBL.
qu’mirafaaundam apataman. .
Expoïitae P C fit E EF, à: exponanrur nu-IË figa-

meri A, B quadrati, ira vt A -- B non fic i
quadratus , à; fiat A --- B: A z. EFq : FDq.
Eric DE apotome fecunda. -

Nain, quia EF: C, erit EF (a; &vtan-
tea ofiendemus, DE apotomen efl’e, arque if
(DFq -4- FEq) i DF. Quare patet DE efl’e
apotomen ecundamt. Q. E. F. A 9 ars-Æ

PROP. LXXXVIII. PROBL.
Inuauira tartiam apatoman. a
A 16. B u. Exponantur p D, 6c n’es

i ’ C 8. numeri A, B, C non haben-
D tes inter fe rationem qua-

E--’--G drati ad quadratum; A ve-
F. ro ad A ----B habeat talem

H * rationem. Fiat C : A :-
quEGq, &A:B :EGq: CFq. EF cric
apotome renia. I

a

T 3 Nam



                                                                     

294. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

a. 6. Io. A 16. B u. Nam quia EGq z ’ Dq’:
C 8. erit EG P. Hinc, quia CF

7- «MW,- D E” EG, erunt EG, GFpE,
v" 74’ m E *---*”-G ô! EF erit " apotome. De-

F inde quia ex aequo C: BH z Dq: CFq, non erit sa
Q. 9. ,0. z D9. Similiter quia C : A z: Dq : EGq,

z nec EG z D. Sic autem Hq:EGq -GFq.
A Et quia conuertendo A: A-BzEGq : Hq,

cri: H id cit V (EGq -- CFq) z 4’ EG. Ex
x. fi M quibus omnibus fequitur EF efl’e apotomen

(en. quartam 76. Q. E. F.
PROP. LXXXIX. PROBL.

Inuanira quartant apatoman.

A 6. B le. Exponantur duo nu.
0-- meri A, B, tales vt A

D-a----F -l-B ad neutrum ratio-
E nemi quadrati ad qua-

G ’ dratum habeat. Ex-
pofitae p C fiat g DE, ô: A -i- B: B z DFq:
FEq: erit DE quaefita.

MM... Quia enim DF p a efi: erit a: FE p"; a
Amis; 13: 0b id DF, FE emnt p 6’. Erit ergo DE.g
muni": apotome. Sir Gq : DFq-FEq. Et quia
p. 74. 1o. e11 conuertendo A 4- B: A:DFq: Gq: exit
à"? G id’efi J(DFq----FEq) non S’Y DE. Er-
’ té", ’ V go DE erit apotome 8 quarta. E. F.

PROP. XC. PROBL.
Fig. mon Inuanira quintam apatoman.
Lxmx- Exponatur duo numeri A, B, ita vt A-i-B

ad neutrum habeat rationem quadraçi ad qua-

- * dratum.
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dratum. ExpofitaepCfiatzEF,ôzB:A-l-
B r: FEq: FDq. E’rit DE quaefita.

nia enim, vt in praecedente, pater DE
apocomen cire, V5: il (DFq --- FEq) non Z
DF ; EF autem ë: p C fada cit: cric DE apo-
tome quinta’. Q. E. F. L

PROP. XCI. PROBL.
[amatira [axant apotomau.
Exponantur p D, a: des numeri A,B,C, ta»

les vt nec inter fe rationem numeri quadrati
ad quadratum habeant, nec A ad A--B eam
habeat rationem; & fiat C: A : Dq: EGq,
à: vt A: B z EGq: CFq: erit EF quaefita.
A 12. B 5. C 10. Ofiendetur enim , v:
D . in prop. 88. EF apoto-

E-îF-G mon, ô: nec EG nec GF
.---, ipii D Z efTe. - Sir au-

H rem H : V (EGq --GFq ). Atqui quum fit A : B z EGq: CFq,
ôtez-go conuertendo A: A--B :EGq :I-lq:
paie: etiam, non ê cire H id efi V (EGq 5--
GFq) 2: EG. Ergo EF cri: a apotome feinta.-

Q; E. F. l iSabalim.’

A D C B Sed a. expeditius fax mon.
W mm linearum inuentionem

ofiendere lieu. Si enim oporteat inuenîre prî-

. a.5.def. un.

a. 9. 19.,
a. 6.(Ïcf.jfltn

1mm apotomen: exponatur 3 ex binis nominibus 5. 49. le.
prima AB, cuius mains nomen fit AC, 8c fiat CD
:02. Ergo’ ac, c3 hoc en AC, ci) tout p e. a nef. rac.
8cv (ACq-CDq) i AC, 8c AC expofitae ratio-
nali Z en; 8: igitur’ AD eFt apomixie prima. Si-

. ’ T 4 j militer
a. 1. dei un.
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militer a. reliquas apotomas inueniemus , ces quae
fun: ex binis nominibus eiusdem ordinis expo.
mantes.

PROP. ,- XCII. THEOR.
Si limita»: AB continentar fiiô rationali AC

du apotama prima AD: rafla linaafpatium AB
poum alumina ajl.

A. 74. le Siti fiADcon ensa argot A D E F G DG. IBrgo A AGgÎuGD

’ funtpê,&AGsz
AC, a V (AGq --- GDq)
î AG. * Ad AG appli-

B H I K cetur Rgl.: 3 DGq:
’ N P - DEq deficiens figura

uadnata. Secet hoc
I if X 0 gfam AH in partes AF,. 1g: v. FG. Ergo AF 2 ’ FG,
. l &obîdAGiEtamAF- R- T. M quam FG. Quare taino. n. Io. AF quam FG E ’ AC erit 9*, 6: ergo AI, FK

v” 6* M 6’ P emnt i. Deinde quia DE z à EG: cran:
’i ’2’ ’°’ DE. EG z DG. Sed DG p non sa AC: er-

, go DE,EG, AC emntpe, &ergo DH,EK a
tr91143.13. media’. Fiat quadratum LM : AI, ô: au-

feratur quadratum N0 :FK, communem cum
toto angulum LPM habens. Erunt ergo LM,

fi 36. 5- NO circa eandem* diametrum RQP. Defcri4
muoua. pta ergo-Ireliqua figura,erit ô: STquadratum 9,
o.lem.is.lo.13m . quia 9 AF x FG : EDq z EGq, cri:
x- I7- 6- AFtEsz EG: FG, à: 0b id-:-.’-AI, EK, FK.
«bush Sed fun: quoqueq’ LM, MN,NO. Quare

C
L

MN
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» apotama fiaunda AD,: rafla lima fiatium

LIBER x. .97.
MN (: L0) z EK z DH, a: proînde DK
z vnam. VXY -I-- N0. Sed AK z LM -I--
NO. Ergo AB z 8T z LNq. Denique
quia AI, FK p funt: erunt 6:, quae iila poil
funt, LP, PN p 0.. Sed quia L0 z EK me- tachai?

A dium non z " N0, ô: propterea LB non z i * m. m.
PN: enmt LP, PN P 6, ô: ergo LN id cit V
AB apotome erit. Q. E. D.

PROP. XCIII. THEOR.
Si fian’um AB cantimatur [ab rationali AC Fi gît?-

AB panna madiaa ajl apatama prima. q
Sit enim ipfi AD congruens DG. Ergofl a. a. der.

AG, GD funt p e, &DG eût AC, ôz V (AGq æ";
--GDq) z AG, ô: AG non E AC. Iam fa-
Ctis iisdem, quae in propofitione praeceden-
te: erit tam AF quam FG z AG, fed non :7 72W a
AC, ô: proinde AF, AC erunt p 6 , item FG, l
AC; a: igiturs AI, FK, a; ’iis aequalia LM, Melun-a6. .

NO media erunt, 6c LP,PN mediae. Et quia
AF:.FG : AI: FK : LM: N0, AF vero z
FG’: arum: PL, PN mediae. 66. Denique ’18; "’ ’
quumob ne zDGzp Ac, (nm p; a. vt a ’*°’
antea , demonflretur L0 z EK: pater , LP, PN
rationale continere. Quare LN id cit V AB
exit mediae apotome prima °. Q. E. D.

PROP. ’xcrv. THEOR. ,
Sifiæatium AB çontiuaatur fuà rationali AC

é’ apatoma renia AD: "au lima [1mm po.
un: mediae aji apotoma’fi’cunda.

A. T 3 Nam

a. 7s. tu.
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A D EFŒ Nam prîmovtinprae-
cedente propofitione o-’
fiendetur,.LP, PN efl’e

I medias E. Deànde quia I
i * DG P effilent AC, EGKif: C B NH I K veto il DG; erunt BG, I

a. iconür. L . P AC p 6, ô: EKO medium
”kb°”’"’ Y X’ erit, ô: igitur ’ quoque

j 0 L0. Quare quum LP,V PN medium contineant:
erit LN id efl V AB me-

v 1-052 1°- R . T M diae aporome fecunda A.

Q. E. D. .PROP. XCV. THEOR.
mu. "op. Si [patium AB aontimaturfilô rationali AC,

XCIV. Ü apatoma quarta AD: rafla lima [Fatima
. AB parmi miner ajl.

p. a. dei. Sir enim DG congruens ipfi ôz eruntP
«m AG, GD DE , eritque AG ï AC, fed DG non
A ’ z AC, nec V (AGq -- GDq) î AG. Con-

firuanrur eadem quae in praecedentibus: ô:
z’patet AK ’ efïe p, DK vero medium 5, 6:
Ë: r9. 1o. AF non (a FG, ô: ergo AI non 2* FK. Sed l
a. l°- l°- a AK :LPq-l- PNq, 6:; DK:EK:
9’ mm L0 :LPX PN,’ a: AI : LPq, a; FK:

PNq. Quare LP æPN, & LPq -l- PNq du
a 77. n p, 2 LP X PN autem medium; à: proinde’

LN id cil V AB miner. BD.

PROP. XCVI. THEOR.
figé PEP. Si [indium AB aontimatarfiia rationali AC .

Œv’ if apotoma quinta AD: rafla lima jiutium

î * ’ A3
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AB Imam afl quaa cum rationali madium tan
tu": (fait.

Sic enim DG congruens ipfi AD; ô: emnt .
’AG, GD p E, eritque GD z AC, fed AG r. 5- déf-
non z AC, 5: V ( AGq .- GDq) non z AG. -""’
Confiruâis iisdem, quae antea, e0dem"modo
oi’œndetur, DK vel EK eflè p, AK verome-
dium, ô: AI non z FK. Quare erit LP æ
PN, à: LPq-l-PNq medium, 2 LPXPN.
vero P; ô: 0b id LN id e11: VAB quae "i cum ,4 73; 1.,
rationali medium tomm efficit. E. D.

PROP. XCVII. THEOR.

Si [indium AB cautimatur [:26 rationali AC
(5’ apatama jasera AD: raéïa lima fiatium ABA

12mm ajl quaa au»: media madium totum (fiait.

FËdi?

Si: itemm ipfi ADcongruens DG: a: arum: l I
v AG, GD p e, 5c V (AG- GDq) non î v. a. dcf.
AG, 5c nec AG nec GD Z AC. Conflruâis a au.
iisdem, quae antea , fimiliter deinonfirabimus,
tam LPq-i-PNq, quam 2 LP X PN eflè ,me- a
dium 8: LPŒ PN. I Sed praeterea, quia AG
non z EG, 6: ergo AKÇ’ non a EK: cri: LPq a. le. le.
-i- PNq non E 2 LPX PN. Ergo LN id eii
V ,AB efi ea quae cum media medium tomm
efl’îcitx. E. D. v . - ’ 2’ 79’ ’°’ .

anon
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PROP. XCVIII. THEOR.
A B G Œadratum apotamaa
C F N K M AB ad rationalam CD

appliaalum latitudinam
CF fait apennin: -
mam.

Si: enim BG îpfi AB

D E O H congruens. Ergo AG,
M4- "c GB funt’4’ p.6. Fiat

Rgl. CH : AGq, a: Rgl. KL : BGq. Er-
* 72 * go, quia CE : ABq, cri: FL : a 2 AGx

GB. Bifeca FM in N, ô: duc N0 parallelam
ad CD; ac erit FO:NL:AGXGB.

"ËhË: Iam quia DM : AGq -i- GBq efl: P ’i, erit
a au". CM me: CD. Et quia FL:2AG x sa
aima-1°. medium 7 efi, erit FM P non E CD 3. Porto
fg; a". quia AGq 4- GBq non (a 2 AG XGB, ideo-

. . 7.10. .ç no. Io. que CL mon: FL: en: FM non: Ï CM,6:
- Rroinde FM, CM enim P 6, ac CF apoxome

a lem 55-". erir. Praeterea quum (in: ê-i-”CH, NL, KL,
ideoque CK, NM, KM: erit CK X KM
: NMq :âFMq. Sed, quia CH z KL,
cit à: CK Z KMÉ’. Quare V (CMq-MFq)

’i 1* ’°a Z CM9. Ergo CF efi apotome prima. Q.

E. Dl
mon x’c1x. THEOR.

- Quadrant»: mediae apatamaa prima AB ad
XCVIII. ranimaient CD’applicatam latitudinamfitait CF

apatamau fiamdam.
7,. ,5, 1., Sir irai-nm BG congruens ipfi ARN a: erunt’

AG, GB mediae en, ô: AG X GB P. Ergo

’ ’ faôtia
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fiais quae in propof. praec. arum CH, KL,
CL media , fed NL, FL P; ideoque CM erit P
non E CDS, FM autem A P Z, CD. Reliqua a. 2;. Io.
autem v1: fupra oflendentur. Ergo CF ait Mn ’°’

apotome fecunda. Q. E. D.
Un l.

PROR a THEOR
Qadratam mediae fiaundaa apatamaa AB .

ad ’raticnalam CD applicatum latitudinaux CF FÏèS’fiÈ

facia apatoman reniant.
a ’ Faéiis iisdem, quae-antea; quoniamF AG, F, 75. m,

G8 mediae E funt, 6c AG X GB medium eii,
enim CL à FL media, ideoque erit tam CM,
quam FM P non Z CD, ô: enim CM, FM P6.
Oflenfis ergo reliquis,quae in praecedentibus,
patebit, CF efl’e apotomen tertiam. Q. E. D.

PROP. CI. THEOR.
Quadratum minori: AB ad rationalam CD Fi 4.0,;

appliaatum latitudiuam CF fiait apataman quar. CVHI.
tain.

Iisdem Conflmâis: quia ’ AG æ GB, a:
ACq 4-. GBq P, à: AG X GBÀ medium, e9-
dem modo, quo in prop. 98. pater, efl’e CM
z CD, ô: CF apotomen, a: CK XKM :5
PNq, fed, 0b AG æ GB, CK non S KM,
ideoqueZ V (CMq-MFq) non (CM. Er-
go CF cit apOtome quarta. Q. E. D.

PROP. CII. THEOR.
Qqadratum ait" AB, quae mm rationali

madium mimi afin’t, ad rationalam CD agi:
PüÇaîM

l M

a. 77. le.

î! 19. 3°:
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pliant» Iatitudinem CF fait apatomm quin-

tal". I
V. A B G Conflruâis iisdem;

«mm-.Ch-FTKM quia’AG,ŒGB,&
. . ACq-l- GBq medium,ô: AG x GB P, ea-

dem ratione ac antea

. oflendemr, eflè CM p
C D E O HL non: CD, fed FMPZ

CD, ô: CF apotomen

quintam. E. D.
PROP. CIII. THEO R.

mg prop. Quantum. cita AB, quae mm WJÎOUWJÏ-
en, nm rorum d’un, ad rationalem CD apphcatm

latitudinem CF facit apotomen flattant.
v. 79. 10.. Conflruâis enim iisdem; quiaWAG ŒGB,

ô: AGqH- CBq, ACX GB media, à: AG
V X GB non z AGq --l»- GBq: pater vt antea,

tu 33- I°n CM, FM? efTe P non z CD, atque, reliquis
fimih’rer vr antea oflenfis, CF efl’e apotomen

Ièxtam. E. D. , C
, PROP. CIV. THEOR. C
. Reo’în lima AE, apatomac CF Iongimdirn cam-

meagfiu-aôilir, Ü apotom: çfi, arque mû»:

l «rada-m. I .A E B Sir enim ipfi CF congru-
P- ens FD: ergo’CD, DF p E.

- ............)...-. Fiat EB:FD:AE: CF.”"’ 5’, C F D Erit ergo’AB: CD z EB:
m I°- M EDzAE z CF; 6c proinde AB ZCD ", 6:

’ - ’ E3

f. 74. 1°.
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EB E FD. Quare AB, BE crunt p0, 6:, quia un]. rué.
on e DF, erunt AB,.BE p e x, ideoque AE xi]; fît.
,apotome erit ’. Secundo quia AB : CD r: Î I . .-
EB: FD, 6c permutnndo AB: EB:CD: FD:
fi y ( CDq--- DFq) z vel non z CD, am a au .
ô: V (ABq-BEq) z vel non (AB: Etfi
CD 3: vel non: expofitae rationali , erit"& AB * ’2’ Wh

z vel non z eidem; nec non, fi DF z vel non l
i P expofitae, cri: " BE z vel non z eidem.
Ergo cuius ordfinis apotome cit CF, eiusdem
en a quoque apotome A5. Q. E. D. w M ""-

PROP. CV. THEOR.
Reè’fa linga AB, mediae apennin: CF cam- Fig, prop.

mmfiqraôili: , if zpfi modifia tapotant: ejl, tuque CIV.
enfin: carient.

Faâis iisdem quae in praecedente, quia 50D, a. 7,. 76. ,0.
DF funt mediae e, fimilîter demonflrabitur, l
AB z CD, 8: AB, BE eflè medias E 7. Ergo 7. 24. Io. 8:
AE efi mediaefi apotome. Deinde quia CDq: ï’fCthm

CD XDF :3 CD: DF:AB : .BEzsABqn. 1. 6.
AB X BE, ac ergo permutando. CDq: ABq
:: CD XDF: AB XBE: cri: F Cl) X DF En 1°. mu
AB X BEC Quare fi CDXDF cil p vel me-
dium, erîtê à: ABXBE p vel medium. Hinc 43:11:”:
pater l3 elfe AE mediae apotomen eiusdem off ° F .
dînis, cuius el’c CF. Es D.

PROP.. CVI. THEOR.
Refia lima AE, minori. CF V commenfuraôie;

lb, cf minai a]. . A
Pian:
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A E B Fiant eadern,qùae’prius:&
l "- *---4- quia CD, DF æ", erunt ô: 9.3. a. Tch.m m ,..-;-....-- AB,BE æ. Et quoniamCD:

C F D DF:AB:BE,ideoque CDq:
u. a. 6. DFq:’ ABq: BEq, ô: componendo ac permu--

A F .tando CDq4-DFq:ABq-i-BEq::DFq:BEq;
DF autetn i BE: erit CDq-I-DFq z ABq-I-

.BEq. Quarq, quum CDq-l- DFq fit p ",
mûhdzdo. erit à: ABq --I--’BEq p’. Denique quia v: in

puce. pare: eflè CD X DF E ABX BE, a:
CD X DE medium" efl:: cil a: ABXBE me-

*’°°”°4J°’ dium À. Ergo AE minor” cit. Q. E. D.

Aliter.

A . .C F v" Si; minon-A z B. Dî-
- I I -B mmorem elTe.Ad expofitam rationaë

  A B lem CD applîcetur Rgll CC
. » E:A . Eritita uePË 1°” m . D E H" CF apogame quarta. quat

-F Rgl. PH z Bq. Igitur, quia A z B, erit CE
,, m w; z v PH, a: CF (à FG. Hinc FG erit o apo-
g. Io. ID. tome quarta , ô; J PH ::B erit ’ miner. Q.
Un IFÇ-ID- E. D. I

t. 95. un. lPROP. CVII. THEOR.
A ’E B l " Reéîa lima AE commen-
ü”- - I firaôilz’: ai CF, que: cum ra-

t; lionali medium totum it,
C . D Cf 3’214 cum ralimmli
tout»: efièien: (Il.

F * Couftmâîs iisdem quae amen, fimilîter de-

monfirabitur AB: RE a .CD :kDF, &r ABq 4-

C BEq
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LIBER X. je;
DF. lame CDq -i- DFq cit medium, ô: CD ç. n. la;
x DE p, a 0D es DF. Ergo AB ser BE, ’..’. 1..

..& ABq 4-,BEq efl’ medium , ô: ABX 35 pu r.fizh.a4.xo.

’ . . o . f .ldeoque AE efi: cum ratxonall magma, gotum V mm 1°.

Alitare
Faâis iisdem, quae in demonflratione al-

tera praecedentis , erit CF apotome 9’ quipta, Q, un. ,0.
ideoquex ô: FG. Hinc, 0b FE P, erit «FI-1 x- 101» 1°-
: B cum rationàli medium rorum efliciens 4’. a" 96. "’
Q. E. D.

PROP. CVIII. THEOR.
110341:31:11 AE,comm:nfi4raâili: et CF, qua: Fîg’kpmb;

cum media maltant fatum (flic-i2, 85’ ipfà cum CVII. ’

media medium tout»: efficient ï
Conflruâis iisdem quae-fupra , cric icerum

AB : EB 2: CD : DF, & ABqH- BEq z CDq
4- DFq, ô: AB X 8E X CD X DF. Iam." U. 79- "t
CD æ DF, à: CDq 4- DFq medium, ô: CD
X DF medium, ô: CD X DF non z CDq
-I- DFq. Ergo AB Œ 8E", 8: tam ABq -I- in 14 m’-
BEq quam AB X BE mediumfl, ô: ABq -l- ajzàjîîm
BEq non S’Y ABXBE, ideoque AE cit" cum 7. :4. n.
medio medium rorum eflîciens. Q. E. D.

PROP. CIX. THEOR.
’ ’Medio BD de rationah’ BC detraéîo, "En I

lima, 5m: religuum (pedum EC patejl,’bml
1x duc W irrationalibu: fit, w! capoter)", w!

miner. I I o ’ F IV Ex-



                                                                     

a, :1. la.
a. 23. Io.
a. 7,. Io.

q. 9:. le.
O

9. 95- le.

Fig. prop.

n. 93. 1è.

a. 96. 1°.

Fig. prop.

p6 EVCLIDIS’ ÉLÉMENT.

F K H B E fi Expofita enimP FG,
a: Rgl. CH 1: BC, 6:

. Rgl. GK: BD. Ergo
LH z EC, ô: CH p,
à: GK medîum. Quare

A D C 8eritFHPSFG,&FK
G L p’ non z FG, ideoque
PH, FK P G, ac ob id KH apotome C, à: ipfi
congruens FK. Iam fi fit V (FHq -- FKq)
z FH , erit KH apotome prima, à: " V HL:
V EC apotome. Si non fit V (FHq ---FKq)
z FH , erit KH apotome quarta, ideoques’J

EC minor. E. D. v
PROP. CX. THEOR.

Rationali BD d: media BC detraéîa, alfa:
dam: irratimk: fiant, val mediae apotomepri-
ma, tu] mm rationali media»: totllm (fiaient.

Confh’uâis iisdem, quae prias, erit PH P

non ZFG, 8c FK P Z FG. Erunt ergo ite-
rum PH, FK P 6, 6: KH apatome exit, ipfi-

’ que congruens FK. Iam fi fuerit V ( F Hq-
FKq) z FH: erit KH apotome fecunda, à: V
LH id cit V EC mediae F apotome prima. Si
filait V (FHq-wFKq) non E PH: erit KH
apotome quinta, 8: ergo V EC erit x cum ra-
tionali medium tomm efficiens. E. D.

PROP. CXI. THEOR.
Malin BD de media BC daraffo, quodfit

incommngfilrnbz’le tari, relique: duae irratiam.
le: fiunt, "de! media: apotomeficunda , ml nm
media medium rouan rflicimr.

Quia
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Quîa cnim CH non z FL, erit PH non z

TK. Quare FH, FK erunt P E, à: ergo cric
J H aporome, ô: ipfi congruens KF. Nunc
fi V( FHq-FKq) E PH: quia FH,FK non à:
A FG, erit KH apotome renia, à: hinc V LH a. 2;. ID.
id efl V EC mediaefi aporome feeunda. SiV W 9* "r
(FHq---FKq) non X PH: erit KH apotomev
fexta, ideoque V EC cum medio medium to-
mm efiiciens’. Q. E. D. ” n M

PROP. CXII. THEORC
41mm»: AB non cf! adam quae ex Hui: m-

mînihu. iSi negas: exponatur P

D,&fiathl.CE-:A .
4 G ne Bq. Ergo DE tarità apo- E’ 98 I.

tome prima. Sir ipfi con-
’ gruens EF. Ergo DF,FE

0 paganF:CD.sm*;:*quia AB etiam ponitur ex binis nominibusn. 61. la.
cric DE ex binis nominibus’ prima. Sir eius "4*. ra;
mains nomen DG. Ergo c DG, GE p aune 1; à; 1;; m.
i CD. Hinc erit Ë DF z DG, 6a ergo 1’ FG v. Rhum.
z DF, 6: FG P". Verum quia DF non E FE,
en: FG non 4’ z FE, a: hinc étant FG, F13 p e, °- ’4- a.

ac GE apotomexerir. Sed cf: quoque GE P. x. W u
Q. E. A.

DAh-TËPJC

Coroflarîm.

Apotomae, 8c quae ipfam confequuntur, (prop.
7s. 76. 77. 7:. 79) irrationales, neque mediae ne!I
que inter Te eaedem font. Quadratum enim, quad
a media fit, ad rationalem applicntum, latitudinem
fait rationalem. Quod aurem ab apotoma fit, ad

V z ratio-
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ntionalem’applicatum , latitudinem facît apotoo

»men primam; quod fit a mediae apotome prima,
apotomen fecundam ;ï& fic deinceps (prop. loo.

viol. raz. 103.). Quoniam igitur di&ae latitudines
difïerunt mm a prima tum inter fefe; a prima qui-

, dem, quad illa rationalis fit, inter f: veto, quod
.ordine non fint eaedem: manifefium en, & îpfas

,I hafce irrationales-inrer [e diffamantes cire.
Et quoniam oflenfum efi, apotomen non cire

eandem, quae ex binis nominibus; 8c quadrata
quidem apotomae 8.: eamm , quae fequuntur apo.
tomen , ad rarionalem applicata,.latitudines facere
apotomas ; quadrata vero eius, quae ex binis no-

.minibus efl, 8: [une fequentium, ad rationalem
applicata facere latitudines, quae ex binisnomic
nibus (prop. 61. 62. - - 66.): ergo reflue lineae
quae fequuntur apotbmen , 8c quae. faquuntur eam

quae ex binis nominibus cil-Amer le diuerfae erunr,
ira vt omnes irrationales fint numero tredecim.

,1. Malin. a. nge ne binis nominibus. 3. 25m:
in a binis mediis prima. 4. 2m: ex binis mediis j?-
umda. 5. Maior. 6. Ratimmle tu: media») panois.
7. Bine media pour". 8. Apotome. :9. Malin:
flamme prima. lo.Mediae «pomme femnda. H. Illi-

p mon 12.111"): rationali Indium tout)» (fioient.
13. Cam media media"; touant affaitas.

PROP. CXIII. THEOR. .

Quubatum ra-P-I-fi B ’ ’ tianali: A, ad mm

W---,---*---’i-* un ex [finir na-
H à E griniôm’BC appli-

catum, Iatitudimm
:EF fait npaIOmen , cuit" nomma commen-
Iflu-alzilizz fimt nominilvm CD, DE Kim, que
(fi ex hui: nanziniliur, 55’ in adam ratiom;

off adbuc dictame EF, qua: fit, tandem baba:
ordintm,
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ml.’

F:

É) tl-ü hi Fl-a si

BD apotomq.

I LIBER X., 3°,
ardinan, que»; en BC que a]! ex fini: nomi-

niâm. .’Sit enim etiam BD X G : Aq. Ergo 43,. la. a
BC: DE : G: EF, ideoque G D EF. Fiat l
EH z. G. Quare CB: BDzHE: EF, à: di-

l uidendo CD: DE :HF: FE. Fiat HF: FE
z FK: KE. EH ergo HIC: KF z ” Hi: KE u. u. 5-
: HF: FE z CD: DB. Iam-quia CDq i ’3’ 3271:;
DBq, efi &HKq z KFq. Et quoniamflHKq: i a... 6,-
KFq z HK: K5, erit HK z KE, ideoque à:
7 H5 Z EK. Et quia, BD X HE : Aq eft v. I6- 15-
P, nec non BD P 3: erit’ ô: HE P8 È BD, &Îi :3:
0b id a EK p z BD ac FK z cm Deinde; ... [du
quia CDO G DB, erit à; 5 FK E KE, ô: ergo 1°- 1°-
FK, KE erunt P 6, 5l" FE erit apotome. Sed "’ 7* m
CD mains efinomen ipfius C8. IamfiV(CDq "
-- DBq) z vel non z CD, erit ô: V (FKq --
KEq) E vel non z FKF; à: fi CD fuerit ive] 3, .;, le. r
non z P expofitae, erit ô: FK z ’ vel non z un. 144°-
eidem; atque fi DB z vel non z eidem P, exit
61 EKZ vel non z eidem. Ergo PE apom-

v me erit, cuius nomina Pli, KE comnienfllra-
bilia fun: nominibus CD, DB eius ôte.

E. D. A gPROP. CXIV. THEOR.
andratum rationalir A, ad apotomen BD

applicatum, latitudimm KH fait mm, qua:
ex binir nominibur, cuira nomma comma: ura-
bilia finit upatnmae BD nominibm BC, CD Ü in
rendent raflant, ("f adbuc quae ex bilai: nomi-
niburfit KH eundcm baba ordinant , quem

V 3 Nam
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’ An..---4 Nam quia DC
Br----ig----IC congruens efi ipfihum ,....-E..-É-.. BD,erunt*BC,
K 6,..-., H CD p e. Fiat se

X G z Aq: 6c
l "o 1°. erit BC X G P, ac ideo G P A z BC. ac prac-
gf’ g; rerea CB: BDF z KH : G, ideoque KH ) ’

G. Ponatur KE r: G :ergo KE P z BC. 6c
CB : BD : HK z KE, 8c conuertendo igitur

z. Io. 6. BC: CD:](H: HE. Fiat KH:HE:5
’. m’a. HF: F5. Igitur KF: FH : ’ KH: HE :
” Un. HF : FE:BC : CD. Hinc KF esr PH, a
c. a. cor. KFq : FI-[q’ :6 KF : FE, ô: ergo KF 2’ FE,
. hinc 61 KE z 1’ KF, dz KF P î BC”, ô: proinde
,.Zcor.,6.’,-°. etiam PH P Z CD 4’. Quum ergo fint KF,

v. u. 19. a: FH P 6: erit KHZ ex binis nominibus, quae
, quîËà’Ëîg’ arum: z ipfius BD nominibus BC, CD, & in

.5; à, w: eadem ratione. Denique patet, fi V (BCq-
z. ,7. n. GDq) z vel non z 3c, efTe a: 4* V (KFq .-
fi’ afin FHq) z vel non z KF, a fi BG, CD fuerint z

a un. . vel non z expofirae P, fore & KF, FH E vel
non z eidem P; a ergo" KH efl’e ex binis
nominibus eiusdem ordinis, cuius en: apotome

BD. E. D.
PROP. CXV. THEOR.

Si [nathan continedtur ficô taponna AB 59’

en CD quae ex bini: nominibm, min: mina
CE, ED comnzcnjuraàilia fiant nominihu AF,
F8 apotamnc AB, 55’ in andain raflant: "du
lima G fpatium poum a)? rationalir.

Expo-
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Al B F Exponatur P H,

’ C E D a: fiat CD X KL z.l-----I---1Hq. Apotome. er- ’ ,1-4 o eflc*KL cuius no- a. n). ne.l---d t---1 g 1G H mina KM, ML z CE,
"ED & in eadem ratione. Ed ergo wAF : FB
z A KM : ML, à: permutando AF : KM :p. n. ç. ’
FB: ML,&ergo 7 AB: KL :AF:KM. Etv- l9- si ’
quia 3 ce, BD z ipfis AF, FB, ideoque a AFf 113;,
z ’ KM: erit AB i ë KL. Hinc quia AB:; la. ne.
KL.-.ABXCD: KLX CDqu: Hq:
cric ÇGq t Hq, à: 0b id ” G P. E. D. Mata-n w

PROP. CXVI. THEOR.
A media A infinitee irrationale: fiant ; 6’

nulla’alieui antendentinm efl eadem. i

A-- ExPonatur P B, 6L fit Cq
B : A X B. Eric ergo 9f3.fch.zl.lo.
C--- Cq (à, ô: ipfa C (à, neque
D vlli haétenus commemora-
tarum eadem. Nullius enim antecedentium
quadratum ad P applicaan latimdinem facit
mediam. Rurfus fit Dq z BXC: à erit
iterum 9 D (a, nulli tamen antecedentium
eadem; quia nullius earundem quadratum ad
P applicatum talem ’ facit latitudinem, qua- .. pet de",
lis eft C. Similiter à: codem ordine in infi- .
nirum protraâo, manifefium cit, a media in--
finiras irrationaies fieri, nulli antecedentium
easdem. Q. E. D.

v 4 PROP.
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PROP. CXVII. THEOR.
B. A Propofitum fit nabi: oflendere,

in quadrati: figuri: diametrm
. AC Iateri AB ineommenfiirabi-

lem (Je langitudine. q
* Si negas: fit AC z AB. Ergo

E H F habebit AC ad AB rationern nu-
- n n. meri * ad numerum. Habeat

Ai si 7’ G"- quam ÉF ad G; 6: fin: EF, G
minimi in data ratione. Non ergo vnitas erit

p. I4. s. EF : quia, quum AC DAB, foret vnitas F ma- .
n - iior quam numerus , fi EF vnitas effet. Quare

EF numerus fit necefTe efl. Et quia ACq:
m 1- gin-2°- Aqu z EF’ : G2, 6: ACq z Ë 2 ABq: erit
à il 8P EF’: 2 G2, 6: ergo EF” eii ° par,6:EF par”.
a. 6.def. 7, Iam quia EF, G minimi fun: in data ratione,6:
’- 1 khi ergo inter fe primi; EF autem par ait: nequit

’9’ a - G par cire; fi enim ira, vtrumque EF, G idem
numerus z metiretur. Ergo Gerit impar. Ve- ’
rurn ipfius EF paris dimidium fit EH: 6: erit

z: l; IFEFZ : 64. EH’ :: 2 G’, ideoque CF : r 2.
d EH’,6: G par. Erat autem idem G6: impar.
Q. E. A.

Aliter. . -Si dicas’ACz AB: (in: rurfus EF, G numeri
minimi in ratione AC;AB; 6:»erunt ergo EF,G

V- 34. 7- primiinter fe 7. Iam nequit GefTevnitas. Nam
quia ACq: AquEF”: G’;6:ACq:2ABq:
fiG effet vniras, forer EFzzz, quad fieri ne.
quit. ï Sed quia G efl numerus, 6: EF’ll : 2 G3:

û W 8. G numerus " metietur numerum EF, 6l ideo EF
aç Gnon eruntprimi interfe. Bran: autem 6:

primi inter fe. E. A. iE V CL I-
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DEFINITIONES.

1. Solidum ef’c, quod longitudinem ô; latîé

tudinem ô: craflitudinem habet.
i. Solidi autem termina: cit fuperficies.

  3. Rec’ïa [inca ad planant rafla efl, quando
ad reâas omnes lineas, quae ipfam ’contin-
gant «Si in fubieâo plano iacent, reâos angu-
los eflîciat.

4. Planum ad planant reéîum efl, quando
reâae lineae, quae communi planorum feâio-L
ni ad reétos angulosôzin vno plano ducuntur,
alteri plane ad angulos reétos fuerint.

5. flaflas lima: ad planum inclinatio cil,
quando a fublimi termino reâae illius lineàe
ad planum aéta perpendiculari, a punâo faite
’ad terminum lineae, qui cit in plano , rafla 1i-
nea iunâa fuerit, angulus nempe acums, qui
iunâa linea à; infiftenœ continetur.

6. Plam’ ad planam inclfizatio ef’c angulu;

acutus reâis lineis contentus , quae ad mîtes;
angulos commuai planorum feé’tionî ad vnum

ipfius puné’cum in vtroque planorum ducau-

tur. « *7. Planum adPlanum [militer inalinari di-
çitur arque alteram ad alternat, quando dia-i

. . V 5 incli-
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inclinationum anguli inter fe fuerint aequa-

les. -8. Plana panada faut, quae inter renon
conuemunt.

9. Simik: figuras filidu funt-, quae fimi-
libus planis ac multitudine aequalibus conti-
nentur.

Io. Acquale: vero Ü Mkrfigurae [alida-
funt, quae fimilibus planis, multitudine fimul
ô: magnitudine acqualibus, continentur.

u. Salidu: angulu: efl: plurium, quam dua-
rum, linearum, quae fefe contingant, à: non
in eadem fin: fuperficie, ad omnes lineas in-
clinati’o. Alan: Solidus angulus cit, qui
pluribus, quam duobus, planîs angulis, in e0-
dem non iacentibus plana, atque ad vnam
punétum confiitutis, comprehenditur.

12. Pyramir cf! figura folida planîs compre-
henfa, quae ab vno plane ad vnum punâum
conflituitur.

13. Prifma eft figura folida planîs compre-
henfia, quorum aduerfa duo aequalia ê: fimi-
lia parallela faut, reliqua vero parallelogmm-
ma.

x4. Spbaera eft figura quidem comprehen-
fi, quum circa manentem diametrum femi-
circulus conuertitur, donec in eundem lo-
cum; a quo moueri coeperat, rurfus relii-
manu.

15. Axirverofizbaerae efi manens illa refila
linea, circa quam femicirculus conuenitur.

16. CH!”
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16. Centra»: autemfpbamn efl idem illud,

quod ô: femicirculî.
17., Mater vero filmera: eft reâa linea

quaedam per centrum duéta, ê: ex vtraque.
parte a fphaerae fuperficie terminata.

18. Cana: efi figura quidam comprehenfâ,
quum reâauguli trianguli marnente vno latere
eorum, quae circa refium angulum funt, tri-
angulum ipfum conuertîrur, donec in eun-
dem locum, a quo moueri coeperat, rurfus
reflituatur. Verum fi manens méta linea ae-
qualis fuerit reliquo lateri, quod circa reâum
angulum conuertirur, cana: ortbagœzim erit:
fi VÇIO miner, amabgam’m: 6c fi maïor, oxygœ

mm.
19. Axi: autem zani efl: maxxensk îlla mêla

linéa, circa quam triangulum conuertîmr. I
2°. Bafi: veto circulas a conuerfa reflet 1L;

nea defcriptus.
21. cylindra: efi figura comprehenfi, quan-

do reâanguli parallelogrammi manente vno
latere cornu), quae circa reâum angulum funt,
parallelogrammum ipfum conuertitur, donec
in eundem locum, a quo moueri coeperat,

rurfus reflituatur. ’
22. Axi: veto cylindri eî’t mamans illa reâa

linea, cirez quam parallelogrammum conner-

txtur. . v ’’23. Bafi: autem funt circuli, qui a duobus
ex aduerfo circumaâis lateribus defcribun-

w. .
a4. Si.
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24.,Similn roui 0’ tylindri funt, quorum
61 axes ô: bafium diametriproporrionales funt. .

25. Cuba: cit figura fovlida .fcx quadratis »
aequalibus. contenta.

26. Terracdrnm efi figura folida quatubr
triangulis aequalibus ë: aequilateris compre-

henfa. .27. Oflaedram eft figura folida 0&0 trian-
gulis aequalihus a: aequilateris comprehenlà.

28. Doduacdrum efE figura folida , quae
duodecim pentagonis aequalibus ô: aequila-
taris ô: aequiangulis continetur.

29. Icojaadrum eft figura Iblida, quae vi-
ginti triangulis aequalibus a: aequilateris com-

prehenditur. .* go. Paralldepipedum efl figura folida fex
planis, quorum quae ex aduerfo parallela fun

contenta. afut. Solida figura in filida figura dicîtur
infiribi, quando omnes anguli figurae infcri-
ptae confiituuntur vel in angulis, vel in late«
ribus, vel denique in planis figurae, cui in-
fcribitur. -

* 32. Solida figura filidae figura: viciHîm
circumfiriâi dicitur, quando vel angul-i , vel
latera vel denique plana figurae circumfcri-
ptae tângunt omnes angulos figurae, circum
quam defcribëtur.

* AXIOM A.
Anguli folidi, qui fub neque multis ae-

qualibus ac eodem ordine pofitis angulis pla-
nis contineutur,aequales funt.

’ ’ PROP.
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1.17 PROP. I. THEOR.
fi. Règne lima: ABC par: quacdam non :11 in
fibin’ia plana DE, quaedam ocra infiblimi.

Si enim fieri potefl, fit pars

- C . qf; D AB m plano DE, pars BC autem
N extra. Iam , quia. omnis reâa
z" E in dato plana in direâum con-

. tinuaripotefi’flfit BF in direâum 4- 24’034.
ipfi AB, in plane DE. Ergo reâae ABF,ABC t

L ’ fegmentum communeBA habebunt. Q.E.Af’. a. m. ex. r.

"En PROP. 11. THEOR..
a. A C Si duae reflua lima: AB, CD

’ [a inuiaem firent,- in vno finit
F G plana. Item, Mme "fatigue

ï D 1mn DER in vno plana canfiflit.
’ 1. Si A DEB non fit in vno

plano: erit pars eius, velu: EFG, in alio pla-
no, quam reliqua; ideoque reâarum ED, E8
vniuscuiusuis par; cric in plane fubieâo, pars

, . in fublimi. RÉ V. 7. 1. n.2. Ergo quum ED, EB fin: in eodem pla-
no, CD autemafit ’Y in plano, in quo efi 13D,
6c AB in plana Y i110, in quo efl E13: necefTe

’ eflc, vt AB, CD fint in eodem piano. E. D.
v

1.

a PROP. III. THEOR.
5 Si duo planaAB, BC inui-

cem fiant .- nommant: affurant a a
[affin DE efl lima rafla. V

Si Inim linea DE, in qua pla-
C na fa inuicem fecanr, non fit

méta: ducarur a pomélo B ad
m

1’,

,4...
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3. wok. 1. in piano AB aiîa reâa 3 BSD, in piano autem

BC rein BFD; ô: refila BFD cum reâa BED
’- "- ** ” fpatium comprehendet. Q. E.A i.

mon 1V. THEOR.

F Si rafla lima EF 611(th
A C "au [intis AB, CD,fi au
G H adam ficantiôur, in tm-
D E B muni [affloue E ad 11570:
lingule: infiflat, etiam duéîo par ipfi: AB, CD

plana ad refit): angalo: nil.

Sumatut AE z EB z CE :: ED, à: iun-
ganturAD, CB, à: per E ducatur in plana AC«
BD vtcunque reâa GEH, à: a quouis punc’io
F in fublimi ducantur reûae FA, FG, FD,FB,

4. x. PH, PC. Iam quia in Ais AED, CE8 en!
"’- L AD z CB, a: ang. EAD z: me: erit n in

A15 AEG, HEB latus AG z: HB. ô: CE :
EH. Praeterea quum in Ais AEF, BEF fit g
FA z FE, a: in Ais FED, FEC pari radouci
FD :- FC: cri: in Ais AFD, BFC ang. FAD

fi: 9 ne. Hinc ob AG z HB, a. FA:
FB, erit in; :FI-I; a 0b id in A15 GEF,

à. 3. r. HFE emnt 9 anguli ad E aequales, id eft re-
&i. Similiter oflanditur EF ad omnes alias

- raflas in piano ACBD per E duâas anguios
"il 4:5 Ho raflas efficere. Ergo ’ F5 plana. per AB, CD

’ ad reâoe angulos, cit. Q. E. D.

m

- i mon
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PROP. V. THEOR.

A Si rafla lima AB tribu: r:-C F 611°: 1mm, BC. BD, sa. fifi
l D magnifiai", in amnmtmifiéîio-

B - ne B ad rafla: angulo: infijiat:
E ire: illae rafla: lima: BC , BD,

BE in vno plana tram.
Si fieri potaii, fin: BD, BF. quidam in rub-

ieéio piano, BC varo in fublimi. Pianum par
AB, BC producatur, donec fubieéium face:
in x tafia BF. Iam quia AB ipfis BD, BE ad n. 3. n. -
reâos infifiit, cric aadem ad planum fubie-
&um radiai, ideoque î’pfi BF, quae adam in A. 4. u.

piano fubiefto ait, ad radium F angulum infi- nos-«mû
i flet. Sed ponitur quoque ang. ABC raâus.

Ergo ang. ABF a ABC. Sed hi anguii fun:
in aodam plano par AB, BC. Ergo tous
ABF aequaiis ad parti ABC. E. A.

PROP. V1. THEOR.
t

A c s.- duae rafla: lima: AB,
CD eidem plana ad rafla: aigu.

’ Io: fwrint, parallelae "un! ip-
B D fie noria: lima: AB,CD. ’2’

Infifiant AB, CD fubieâo
E piano in plmâis B, D. Inn.

flac BD dacatur in codem pia-
no perpandicuiaris DE, quae fiat z AB, a:
iungantur BE, AB, AD. Et quia AB ait ad

, pianum fubieflum tafia: arum ang.ABD, ABE
reâî’. O Similitar ang. CDB, CDE reéii arum. v3 de! n
Quum maque ang. ABD aï BDE, à ABD? à; à, ,1
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32° avouois EEE’MENT.

- C DE, 8c BD communis : erît
ADzi BE. Ergo in AIS

i ,BAE, DAE arit mg. ABE 25’
D EDA; ideoque EDA reéhls

,erir. Sunt autemôz ang. EDC,
- E EDB mai. Ergo reâae CD,

v DA, DB emmi in vno piano.
Sed AB efi in eodem piano ’, in quo fun: DA,

DB. Ergo AB, CD fun: in aodam piano.
Quare, quum ang. ABD, CDB reâi fint, iplàe
AB, CD parailelae 7 funt. E. D.

PROP. VIL THEOR.
A E B Si duae rcâae lima: AB,

CD parallelaefmt; filman-

. . G tur autem in uniqueC F D ram quolibet panifia E, F:
’ quae diffa panifia toniungit

relia linea in code»: mm paralleli: plana "a.
VSi fieri poteii, fit radia EGF in fubiimi.

(,DucatuIr par eam pianum vtcunqua , quod
[acabit pianum fubiaâzum in rafla " ,EF. Er-
go duae tafias EF, EGF fpatium comprenan-

dent. Q. E. A. r a
PR OP. VIII. THEOR.

Si faerint duae raïa: lima: AC, CD par-
lllelae, «que altera cama: AB plana aliaai
ad relia: an 1410:: a: "ligua CD quoque ei-
dem plana a rafla: angulo: erit.

lutinant AB. CD piano fubiaâo in punais
B, D. lungatur BD. I Ergo AB.,BD, DC

p arum
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çmnt 4’ in vno-plana. Duca- 4. 7. u.
tut in fubieâo plano ipfi BUad

.reâos DE, a: fiat : AB, inn-
B D ganturcize AD,AE, EB. Quîa

AB recïî eft ad tùbieéfum pla-

E num; erunt gngÇABD, ABE re-
aix. Sed ang. ABD 4- CDB «P z- 3o dei-n-

:2 métis. Efgo CDB erit reflus. Et quia DE 4" 2” ’
:AB, à: BD communis, &ang.EDB:ABD:
cric 8E" z. AD. Hinc in Ais DAE, EAB a, 4. b
cric ang. EDA * z ABE z reûo. Sed ôlfl- in I-
gng. EDB reâus efi. Ergo le ED efi ad pla- 5’ *’ "’

num pet BD, DA rafla. Iam quia in piano
pet BD, DA fun: iprae AB V, BD: par’er on v- a. a.

in Ieodem plana efTe. [taque à: ang. EDC
reâus 76 cric. Sed à ang. CDB reâus crat.
Ergo 3 CD efl ad planum fubieé’tum reâa.

E. D.
PROP. 1X. THEOR.

A v *H aneAB, CD ei-. - B dam narine linette EF d
E G F film jmrallelaeJèd non
d in codant cum fila pla-C K D no, ttiam inter fi par-
111ch:

Sume in EF punâum G, ex quo duc ad EF
in plano par AB, EF perpendicularem GH,
in plane autem per EF , CD perpendicularem
GK. Quia ergo ang. EGH, EGK reâi funr:
eût; EF ad planum par HG, GK mâta. Ita- 3. 4. u.
que AB, CD ad idem planum redae d emntfé g.
ideoque émanche. Q. E. D. ’ ’ ’

’ X P R 0 P.
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, PROP. X. THEOR.
B Si duae reéÎae linette tan-

fi gente: AB, BC dauba: reéïù li-

A V mi: togn’ibulr DE, EF fini
E parallclae, non 41mm in codem

Plana : i114: aequale: lingule!
ABC, DEF contineâunt.

D FSume AB 2 DE, à: BC : EF, a: iunge
AD, BE, CF, AC, DF. Ergo erunt” AD, CF
aequales & parallelae ipfi BE, 8c ideo AD, CF

. , inter fe ncquales ô: parallelaeg erunt. Quare
Ê SCO: ” DF, 5: ang. ABC : a DEF.

PROP. XI. PROBL.
A A data pum’îo A in Mit.

Â G: mi adfuâieéîumplanumpcr-
B pendimlarem refiam lin:-

dm durera ’
. « In fubieë’to plano duc

Vtcunque reâam BG, ôz ab

n. 8: H C A ad BC’* demitte perpen-

x. confit.
p. 4, u.

dicularem AD. Si AD ad
planum fubieflum perpendicularis efl: faé’tum

îam erit propofitum. Sin minus: duc ex D
in fubieâo plano ad .B C perpendiculareni
DE, ad quam in plano EDA ex A’ demitte
perpendicularem AF. .Hnec erit defiderata.

Nam in fubieflo plano ducatur perF ipfi
BC parallela CH. Et quia A ang. EDA, BUE
mai funt, ideoque BC in planum EDA F re-

6h
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fia 6G: erit ô: CH ad idem planum ’ reâa, à: y. a. n.
ergo ang. GFAË reâus. Sed eft etiam ang. 5- 3- M Il»
DFAA reâus. Ergo reâa AF cit ad planum d
fubieâum P perpendicularis. E. F.

PROP. XII. PROBL.

D Data-plana, a punëïa A ;
B quad in ipfi datum efl, ad re-

crû: angulo: targum [imam con-

flituere.
m Intelligatur punétumB fub-

lime, a quo ad datum planum
agamr ’ perpendicularis BC, 8L huic paralle- v. m n.

A la ’r AD ducatur, quae cric plano dato re&a e. m 3” L

Q. E. F. ° *’ "’
PROP. XIII. THEOR.

B o Data pluma punéîa A,qaod in i17-
jô efl, duae reflue lima: AB, AC ad

V rafla: angulox non coigflituentur ab

h cade»: Parte. V y .Si enim AB, AC fimul efTent ”
D perpendiculares plano A : duflo

(par BA, AC plane, quod planum A fecet in
reâa DAE, forent ang. BAD 6l CAD ’ mai, a MM: a.
ideoque acquales; pars a; tomm, E. A. v

PROP. XIV. THEOR.
Ad quae plana CD, EF «Idem rafla lima

A8 :fi perpendicularir, en parallala faut.

X2 Si
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Si negas: pone illa produâa:

fe fecare in reâa CH, in qua
fumto punéto K, iunge KA, KB.
Ergo KAB erit triangulum. Et
quia AB efl in planum DH per-
pendicularis, in quo duâa efk

m l7. l. . . AK: erit ’ ang. BAK reflus. Si-
’ aulne: ang. ABK reâus erit. E. A”.

PROP. xv. THEOR.
Si duae "(En lima: AB,,

BC tangente: (imbu:
mai: [instit DE, EF
tangmtibus fini paralldat,

. non adam in codem plana:
Cf qua: par ipfa: tranfeunt plana AC, DF par-
allela arum.

Duc enim ex B in planum DF’ perpendi-
cularem 8G , ô: pet G ipfi ED parallelam HG,

Ç. 3.86.11. ipfi EF veto parallelam GK. Reâi ergo a
erunt ang. BGH, BGK. Et quia AB, BC ipfis

70 9. "° CH, HK funtxparallelae: crunt a; ang. GBA,
Ï: Ï"? ,GBC reâiq’. Ergo GB ad planum AC etiam
a, 14. n. ” reâa erit, à: hinc plana AC ,n DF arum: par-

allela *. Q. E. D.

PROP. XVI. THEOR.
B Si duo plana paraIIeIaAB,
i CD ab aliquo plana EFGH

4 ç acentur: commune: ipforum
G I 123mm; FE, CH [W me»:

D Parallelat.
Si



                                                                     

DEF ducatur ipfi GE perpendicularis HK. Iam

LIBER 241. 3:,-
Si non fin: parallelae: produâae alicubî

conuenient, vt in K. Sed quia redira EFK
eft in le piano AB: erit à: punâum K in pla- F. B l!-
no AB. Similiter idem K erit ôz in piano
CD; Ergo plana .AB, CD produâa conue- i .
nient, nec ergo parallela’ït erunt; contra hyp. 7. 8. «Fur

PROP. XVII. THEOR.
, Si duacrpéïac lincaeAB,CD
a parallelir planir CH, KL, MN
[tamtam in eadem ration: fè-
caâuntur (AE: EB :- CF :FD).

Iungantur v AC, BD, AD.
Oceurrat autem AD plane KL.
in O, 8; iungantur 0E, OF.
Ergo quia plana parallela KL,

MN a plane EODB fecantur: arum 3 E0, BD 3, 16. u.
parallelae. Eadem ratione OP, AC parallelae
emnt. Ergo AE: EB z * A0: 0D :J Cth 1. 6-
FD. E. D.

PROP. XVIII. THEOR.
F Si. rafla [inca AB [ana

K alicui CD fit ad rafla: zigu-
l ’ 10:: a” omnia quae par ipjam

E H B (i AB tranfeunt plana EF eidem
Plana CD ad rafla: angulo:
arum;

Sir planorum CD, EF communis feâio re-
fla EBG, ô: ex eius punâo quouis H in plana

quia ô; ang, ABH reâusë efi: erunt ” AB, m

l KHX3
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’ F KH paraiieiae; sa hinc KH’- *m C erit 9 ad planum CD reâa.
j- . 7 Sed item à: de reliquis clien-

E G detur, quae vt KH in piano
é-P-I-P-j EF ad ipfam EG perpendicu-

lares duci pedum. Ergo pia-
,. 44h51,. num EF piano CD refium A erit. Similiter

demoniirabimus, quoduis aiiud planum pet
AB dué’tum piano CD reéîum fore. E. D.

PROP. XiX. THEOR.
B Siam plana fi- inm’fnn fi-

E. canna AB, BC plana alicui AC
4 fiat ad rafiot angulor: commu-

, a ï, ni: ipjbram fiéïz’a BD eidem
A 13C C plana AC ad rafla: angqu:

erit.
Si negas: duc ex inD piano quidam ABad

AD perpendicularem DE, in piano autem BC
perpendicularem DF ad DC. Sun: autem
AD, DC’ communes feétiones planorum AB,

BC cum piano AC. Er o duae reéiae ED,
a. 441:5", FD ad anguios reâos * cgniiirutae erunr pia-
. no AC ab vno punâo D ôz ab vna parte.
’w 13. n. E. A A. n .

PROP. XX. THEOR.
D Sijalidus angulmAfid;

tribu angulir plant": BAC,
CAD, BAD cantinenur:

A duo quiliâzt CAD, BAD
E C reliant) BAC radian: fil)!!!

quomodocun ne fanai.

A a Caf. I.

.
a..."

’.’

I
I.

l.

n
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Cafii. Si ang. BAC, CAD, BAD aequales

funtz. euidens efi propofitio.
Cafi 2. Sed fi non fin: aequales: fit eorum

maximus BAC. In piano per BA, AC fiat
ang. BAD r. BAE, à: capiatur AE z AD,
ô: per E ducatur rafla fecans ipfas AB, AC in
B, C, ô: iunganrur BD, DC. Erit ergo in Ais
BAD, BAE bafis BD z F BE, Et quia BD (4° 4h.

p-i-* DC ’ B BC, erit DC 5 ) EC; 8c ergo in ” ’°’ L
Ais ADC, AEC ang. DAC a o EAC. QuareÎj 2??

DAC -i"- BAD D T BAC. Q. E. D. V n. 4.3!. l.

PROP. XXI. THEOR.
D Omnir filidur angulw- A

nô miam-1’614: aam nanar,

f q aB c naïf: anguh’r Planir contine-

fur. .In reëiis enim, anguios pianos BAC, CAD,
DAB continentibus, fumtis quibusuis punëtis
B, C, D, iungantur BC, CD, DB.. Quia ergo t
foiidus ang. B continerur fub 3 plains ang.
ABC, ABD, DBC: erunt ang. ABC-i-ABD C g. 2°. n-
a DBC. v Eadem ratione in foiido ang. C
erunt BCA -i- ACD B BCD, ô: in foiido ang.
D erunt CDA -i- ADB D CDB. Ergo ABC
-i- ABD -i- BCA --i- ACDO-i- CDA -i- ADB
)DBC -i- BDCD -i- CDB id cd r z refiis. 1.32. x.
Sunt autem ang. ABC -i-- ABDI-i- BCA -i- A
ACD -i- CDA -i- ADB -l-ABAC 4- CAD-i-
DAB z r 6 redis. Ergo ang. BAC-i-CAD
-i- DAB ( T 4. reâis. E. D. r 4-. s. ax. n

X 4. a PROP.



                                                                     

v.4.1.

o. :4. l.
x. 20. I.
in 5. ex. r.

.0 l.

au EVCLIDIS ELEMENT..
PROP. xxn. THEOR..

B E H.LAAD FG KA C
Si fait ne; anguh’plam’ ABC, E, H, quorum

duo relique fiant marbrer quamodocunque fimti;
tontinant autan": rafla: lincae aquilin
AB, BC, DE, EF, on, HK: fieri 1m41, w ex
ü: AC, DF, GK, qua: néîar «anale: ranimi-
gunt, m’angaIum conflituatur.

Ch]: 1; Si ang. ARC z E : H: erit ’ AC
z DF : GK, ideoque duae quaeuis ipia-
rum tertia maiores erunr, Vt ergo ex ipfis tri-
angulum coriiiitui queat. Q. E. D.

CajÎ 2. Si praediâi anguii non filerinr ae-
quales inter fe: fiat ang. CBL : E, à BL :-
AB, ôz iungantur AL, LC. Ed itaque CL
: 9 DF, 6c CL -i- AC D 76 AL. Iam quia
ang. E -i- ABC B H, ô: E:CBL, pare: eiTe
4’ ang. LBA n H, ideoque AL y? GK. Er-
go DF -i»-AC B AL B GK. Similiter oflen.
denrur AC -i- GK B DF, 6c DF-i-GKBAC.
Quum itaque ipfarum AC, DF, GK dime quae-
uis renia fin: maiores : trianguium " ex iis-

, Idem confirai potefi. Q. E. D.’

mon
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PROP. XXIII. PROBL.

Ex tribu: angulir planir ABC, DEF, GHK,
quorum duo reliquofimt maiorer quomodacun.
quafumti, filidum angulum conflituere: apor-
tct autcm ne: angulor quatuor "Æ: Je mi;

norer. .

Abfcinde aequales BA, BC, ED, EF, HG,
HK, ô: iunge AC,,DF, GK,. ex quibus con-
firue A. LMN ira y: LM z AC, 5c MN :
DF, a: LN : GK, quod femper ’ fieri po- a. n a.
terit. Dein A0. LMN circumfcribe l3 cir- B. s. 4.
cuium, 6: eius piano ex centre Q ad reâoé
anguios confiitue 7 reâam, in qua cape 3 QR 7- Il. 1h ,
: J (ABq - LQq), ô; iunge RL, RM, RN. 3’ ML 47’ 1’

Faâum erit.
Primo demonfirabimus, femper cire AB )

L . .QCa]: I. Cadat centrum Q intra A. LM N.
Iam fi non fit AB D QL: jerit AB z QL am:
( QL. Sir AB z QL. Iunge QM, QN,
Quia ergo BC :’AB z QL ..-. QM , ôz 5 AC a. confit.
z LM: erit ang. a : êLQ M. Similiter 4- 8- r.
pater efii: ang. EzMQN, à: ang. H:LQN.v
Ergo cric B --i-- E -I- H:LQM-i- MQN 4-

X 5 A LQN
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61K
II- 2c (Ch- LQN z" 4. reâis; contra hypothefin. Sir

15. l.

3.3.6.

p.20. I.

vero AB a QL. Cape Q0 :: QP z AB,
ô: iunge 0P. Erit ergo 0L 2 PM, ô: Q0:
0L 2 QP: PM. Quai-es 0P, LM erunc par-
aiieiae, a ergo in aequianguiisA LMQ,0PQ
cric i QL: LM : Q0: OP. SedeL B Q0.
Ergo LM" B OP. Quia igitur à: AC BOP,
erit A ang. B B OQP. Eadem ratione ang.

ÀE B MQN; ô: H B LQN. Ergo,erit B -i-
E -i- H B 4. redis; contra hyp. Igitur quia
AB nec : nec ( QL: erit AB B LQ.

(74 z. Cadat centrum Q in iatus MN. Iam
fi dicas AB z QL: emnt DE z EF z AB
z QL : QM r: QN, ideoque DE -i- EF
:MN :DF. E. A54. Si dicas AB(

. LQ: erunt DE-l-EF C DF. E. AF. Er-
go AB B LQ.
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K
Ca]: 3. Sir centrum Q extra A. LMN. Iam

fi dicas AB r. LQ: erit ang. B ë: LQM, ê 8- 1-
&H: LQN. ErgoB-i-HzMQN-zê *
E; contra hyp. Si dicas AB e QL: fac
Q0 z AB, 5c QP: BC, QS:HK, ô: inn-
ge 0P, OS. Ergo Q0 z QP : Q8, ôz vtî
in Cafu x. demonflrabitur LM B 0P, 81 LN
B OS. Ergo AC B 0P, ô: GK B 05,6: ang.
B A B OQP, a: ang. H B 0QS. Fiat ang. A, ,5, b"
0QT: me: OQV: B, ô: QT : QV:
Q0, 8:. iungantur 0V, 0T, TV.’ Erit itaque
’ 0V:AC:LM, ô: 0T :GK:LN.v- 4-1:
Sed quia ang. POQB VOQ, 61 SOQBTOQ: a
erit POT vei MLN B VOT, 6: hinc: MN g, 24,, x
B VT, ideoque DF B VT. Quum autem
QV :ED oz QT:EF, erit ang. E BA
VQT, id ei’c E B B -i- H; eriam contra hy-

pothefin. Itaque BA B LQ. .0
Secundo dico, ang. foiidum R efTe ex tribus

pianis B, E, H confiitutum. Quia enim QR
piano circuii recta cd: erunt ang. RQL,RQM,
RQN reêii. Sun: aurem aequales LQ, MQ,
NQ. Ergo ’ RL r: RM : RN. Et quia

A QRq
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F

O G K
QRq z ABq --LQq, ac oh id QRq-i-

ù 47. Io LQq z ABq: erit ° LR : AB, à: ergoRM
r:. BC, arque, 0b ML :: AC, ang. LRM:
B. Eadem ratione ang. LRN : H, de ang.
MRN 2: E. Quare ex tribus pianis B, E, H
conflitutus eii foiidus anguius R. E. F.

PROP. XXIV. THEOR.
B G Si filidum parallalir

. A planir cWeatur: op-H r pojita ipjiur plana 59’ ae-

C qualia Cfparaflelogramo
E maD , l. Nam quia plana* , ’ paraiieia BH, CF fecan-

in 16- "- tur a piano AC in reâis AB, DC: erunt’r AB,
ÇD paraiieiae. Similiter quia plana AF, BE
paraiieia fecantur a piano AC: erunt’AD, BC
paraiieiae. Ergo AC eii Pgr. Similiter offen-
ditur, reiiqua plana AF, HE, BE, BH, FC eiTe

Pgra - D.l 2. iunganrur AG, DE. Qua’AB, BG ip-
g. ne. u. fis DC, CE funt pataileiae: cit ang. ABGC:

DCE.
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DCE. Sed AB” : DC, à: BG : CE. Er- 0 34’ I.
go A. AGB z DEC, ô: igitur Pgr. BH :
Pgr. CF. Similiter oflendetur Pgr. AC :
HE, 6: Pgr. AF : BE. (L E. D.

A ’* Scbolium.
Et quia oflenfum efi, ang. ABG : DCE, 8c

AB: BG z DC: CE: pater aequiangula cire Pgra.
. oppofita,& lattera circum aequales anguios propor-

tionalia habere, ideoque etiam fimilia cire.

PR 0P. XXV. THEOR.

I 1 B M WG F cT V Y zA E H N go

o. p Ja K :L. D 5
Sifilidum parallelcpipedum ABCD plana EF

[anar oppofitir planir AG, CH arallelo: cri:
w âaflr AELK ad bajin EHDL ztafilidum AB-
rL ad filidum EMCD.

Produc enim AH vtrinque, ô: pone ipfi
EH aequales quotcunque HN, NO, 6c ipfi EA
aequales AP, PQquoruis, ô: compie’Pgra.
qu, PK, DN, NS, a: dea PT, AV, HY,NZ.
Iam quia Œ z: PA z AE: efit 7 Pgr. QR r, 33. b
r. Pli : AL, ôz Pgr. PI z PB r. BE. Exit ’
quoque Pgr. TQz" VP : GA. Ergo tria v. 24. n.
plana foiidorum PT, AV, EG tribus pianis
aequantur. Sed tria tribus oppofitis " maquan-
tur. Ergo 9 tria foiida PT, AV, EG, aequa- O-W-dcf-m

» iia
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I B M Wv G, r crr Y ZA i E H N 0Q P . 4da K L D 5
lia funt. Similiter ofiendetur tria foiida OY,
NC, HF aequaiia eii’e. Ergo bans QL aeque
multiplex eii bafis AL ac. foiidum TE foiidi
CE; &eadem ratione bafis 0L aeque eii mui-
tiplex bafis HL ac foiidum O F foiidi HF.
Porto fi bafis QL B: ( 0L: eii: 65° foli-

A dam TE B : d foiido OP, z Qqare vt baiis
s a. s. dei s- AL cit ad bafin HL 76 ita foiidum CE ad fo-

lidum HF. Q, E. D.

PROP. XXVI. PROBL.
A Ad datant raflant li-

neam AB à)” ad datum in

H panifiant A data an-
gulafalido C «quam an-

B e C L gulum filidum confina".
Sint DCE, ECF, FCD

anguii piani foiidum C

E continentes. Ex quouisF punâo F in rafla CF de-
mitte in planum ECD perpendicularem’i’ FG,

quae ipfi oceurrat in G, ô: iunge CG. Dein
fac ang. BAH .7: EÇD,& ang. BAK z: ECG,
ô: AK z CG; atque ex K piano BAH erige

’ per-

d, u. il,
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perpendicularem ’ KL ,1) quam fac : GF, a a. u. u.

iunge AL. Dico faôtum. ’ A
Nam fiat AB : CE, à; iungantur KB , BL,

CE, BF. Et quia reâae KL, GF pladis BAH,
ECD perpendiculares faut: erunt ang. AKL

* BKL,CGF,EGF reâi. Deimquia KAzGC,
à: AB 2 CE, ô: mg. BAK r: ECG: erit d 1.4.. x-
BK 2:. EG. Sed KL :2: GF. Ergo AL r. *
CF, &BL:* EF; ac inde ang. BAngzzfi- 8. l-
ECF. Similiter, fumta AH : CD 8: iunflis
HK, HL, DG,ADF oflendemus ang. LAH :
FCD. Ergo tres ang. plani BAH, BAL, LAH
anguli folidi A tribus planis ECD, ECF,FCD
folidi C aequantur. Hinc ang. fondus A: ,

v0. QE.F. . "hm"-
PROP. XXVII. PROBL.

H M F D A dataL E rafla limaR C AB darofi- i
A G lidoparalle-K . Iepz’pedo CDfimfle Effimilz’ter pofituin fêlizz’um paraüelepipeo

dam dcgèriberç. .Fac angulo folido C :1 A, ira Vt angulo 3. ,5. a.
GCE :- KAB, a; ang. FCE z HAB, a: ang.

- GCF z KAH. Dein fac BC: CG 2 ’ BA: n. u. 6.
AK, ac GC:CF z KA: AH, a; comple Pgr.
EH, ac folidum AL.

Etenim ë Pgr. KB A) CE, 65 Pgr. KH N ê. 1- def- 6.
CF, 5C, quia ex aequo BC: CF r: BA: AH, &Wnflrr
Pgr. EH (U BF. Ergo ô: tria reiiqua Pgra.

HL,
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.. fait. 34.11. HL, LB, LK m! tribus reliquis DF.- DE, DG.

8: 2l. 6,
à. 9. dei. u

a. 34». 1.

s. 24.- Il.
A. ne. dcf. u. :

.QÇMC de. AL m9 deo.CD. (LE. D.

PROP.’XXVIII. THEOR.
Si filidum parallalepi-

V pedum AB Plana CDEF
G ficetur par diagonale:

F D CF, DE oppofitarum pla-
H norum .- filidum AB a!

EI A ipfiplano ÇDEF 51-11-7
rtamfiméttur.

Quîa enim A. GCF : A A. CFB, ô: AADE
A. DÉFI, 5l Pgr. AC : A BE, ô: Pgr. GE

z CH: Prifma GCFEDA : A prifinati CF-
BHDE. Q. E. D.

* Scbol.
Prîfmata veto efTe illas dans dimîdîas partes

dei. A B, pater ex :4. Il. 8c fehol. eiusdem , 8L ex
Co qùod, (pet-I6. n.) planum CFED parallelognm-
mum en. Confiat itague, prifma triangularem
bafm habens dimidium eflè parallelepipedi aeque
alti 8c in eadem bali GE confiituti, vel in bafi AH

bafis triangularis dupla. V A
PROP. XXIX. THEOR.

Solida parallalcpipeda AB, AC in "du.
bajî ADeademque altitudine, quorum infiflen-

; tu linette AE, AF.GH, G1, KL, KM, DB, DC
in cirdem rcfiz’r limai: E1, LC collocantur,inter

fifimt acqualia.
Quia K8 & KC funt Pgra. ô; inde LB ::

,5; 3. ml. KD:MC: erit LM:"BC, aï ergo A’
LKM
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V C LKMz’ BDC nec non v- 8. x.M B Pgr. EM tif-10, Ba; 36. r..1 L. MF H ; demratione A.AEF: ,

(5* i

A ABNKzeABDG. Q. E. D.

A GHI. Efl antem ’ Png. 34- Il.
, LA z BG, a Pgr. MA

K D :- C G. Ergo Prifma ,G AAE F MLK 2* Prifrp. muid-II-
A l GHICB D. Hinc ad-
dito communi folido AKDGHFMB, rota
dea AB, AC aequalia erunt. Q. E. D.

PROP. XXX. THEOR.

L N H Solida parulie.
lei d ABEH zI ,4 APBPISÊ in cade»; ,

C

6afi eademque un:VÆ, tudine, quorum li-

A
B "sa: flafla-are: in

eidem linei: wifi:
non collonntur, iu-

ter f: «42441:1: finit. l
Producantur enim DF, MG, 1H, E0, vt

fe inuicem [coeur in K, L, N, à iungantur
KA, LP, OC, NB. Ergo de. A353: e ç. :9. u.

PROP. XXXI. THEOR.
Salida pardllele ipeda AB, CD ,ïqùae in-

atqualiâmfimt .64 a: A E, CF, a! «dm alti-
tuding, interjê 12m: Natalia. I » A :

L l. v1.Y ”’caf.’a
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L B 0 D CajÎ l. Sin: in.
G 1 M q fifientes lineae A

p G, BE,,HI, KL,.- E N 1: - CM, DF, N0,PQ
A H C ad reâos angulos

bafibus AE, CF, ô: fit ang. PFN: HEK,
NF z KE, ô: AFP : EH. Erit ergo Pgr.

c. 1 def. 6. CF:& m’ Pgro. AB. Eadem ratione quia
altitudines NO, KL aequales, 6: ang. ONF,
ONG, LKE, LKA reâi funt: erit Pgr. ND
: ô: m ipfi KB, &.Pgr. C0:& mAL.
Quare ôz reiiqua Pgra reliquis aequalia à: fi-

Ç"MM’mmilia erunt, ô: ergo de. CD ::. ’ ipfi AB.

G

.
Q. E. D. A

M Z
.L B o TP .

A

mail.

N F, G.R X5K E
- * Cafi z. Sint itemm infiflentes perpendicu-
lares, fed ang. PFN nan :2 HEK.’ Produc
NF in Q, ôz fac ang. QFRzHEK, ôz FQ

A, : HE, &IFR : EK, a: comple Pgè. QR ac
foüdumTR; Ergo erit de. TR 1’ a deo

l AB:», :PrmhmPFëunae conueniantin V,&A
per Q duc ipfi PV parallçlamQX, quam proche
donec produâae CP occurrat in Y, (Sycom-
pl,e?pda TV, TP, qqorum bnfès fun: Pgra.

2 ».2 x VQ»
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VQ, PQ. Iam dea. TV, TR condom bafin
TE habenrîa, aequalia 4’ fun: ; 6c hinc de. ç. 9,. n,
TV 2 AB.’ Sed quia Pgr. PX :: x FS z 4’ Ë. 35- a
AE :v CF: erît Pgr. FX: FY :- CF:FY. ,.- 33;.”
Atqgi de. TV: T? 2 ’ Pgr. PX : FY, nec’a. :5. n.

non de. CD il Pgr. CF : FY. Ergo -
de. TV,- »TP:PpJ. ÎCD: TP. Quare de.
TV :AÊCD, ideoqueÆpd. CD:: AB. 3 Q. fi. 9. tu

A (3,11152;.L, m0 , D ,A J. HA Y C: x11VS R AK T E w N W F
Cafi 3. Non fint infiflèntes AG,BE, PERL;

CM, P2, FD, N0 perpendiculares bafibus.
Duc a punâis 8,71, G, L, D, Z, M, O’ad ba*
[es perpendiculares BQ, 1R, GS,LT, DV,ZX,
MY, OW, iunge 8T, Q8, R8, XV,
YW, YX, VW. Ërit ergo de. MV :17 ’7’ 352:.

Atqüi de. CD : s MV, &Îpd. A3 a. 29. vol
":8 Ergo de. CD : AB. 30- "-

. ’ ScboI. Roque Parallele id: aequalîa AB,CD -
àequalîum bafium aeque alta unt. Nam fi altetius
AB altitude maiot effet: quia ipfîus AB pars api

ofl’et «que alfa ipfi CD, foret pars l’pdi. A8
pdo.CD.o Ergo Pbda...AB, CD magnolia forent.

. : ’VYZ A- A.
À , f’Reliloui .cafuks. ânonâtlüoooè ieâor facile:-

detxüsimilir enim et! demohfltntthcafllsIc-
. nm

X



                                                                     

a. 4g. r,
g. 31. u.
a. 25. n.

:- C F.

34° EVCLIDIS ÉLÉMENT. v A

r PROP. XQXXII. THEOR.
..Solida parallclepipeda AB, CD, que: tandem

tubant altitudinal", intrrjèfimt w 54127 AE,

BÏDK
l l 4-41 fini-rlà E c G HApplicetur ad FG Pgr.. FB:-A AE,& com-
pleaturide. DH z ê AB. (alla autem to-
tum de; CK recatur plana DG, erit fi de.
DH.vel AH ad de.CDrficut bafis PH velAE

ad bafin CF. D. . ’
’ Spbol. Hinc parallelepipedorum aequalium

quod maierem bafin habet, minorem baba: aima-
dînem. Non enim eandem; quia fic dea inae.
qualia arum: ne: maint-cm; quia fic par: illius
dei relique acquealta codent maior, 8c a potiori
totum eodem malus erit. ’

PROP. XXXIII. THEOR.
A Similia filida paral-

G P .Ielepiptda AB, CD inter,
y fafimt in triplicath ra-

. . H ’4" tian; homologua»); [me

, f L.mmAE, CE.I Ali! produfiis AB,BE,

A D-’-E K GE’cape EK:2CE;
t M L ïELzFNÆMzFR.

’R-1 * f jÇqryIpiC Pgr. KL, ô:
c .N. 9. j oflag-1K0. 1 Iam quia

» de.
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de. AAB m CD, ideoque 9 ang. AEH :3.9.def,n.
ÇFN : erit ang. KEL r. CFN, ac propterea 50.435 5-
Pgr. KL. z ô: m A CN. Eadem ratione Pgr. tanna-.32: 5
KM ç A) CR, à: Pgr. 0E 7:. m DF. Quo-
niam ergo 6: tria reliquanra tribus reliquis
aequalia a: fimilia 1 funt: erit de. K0 ç» (chauf-
m à c1). Comple Pgr. HK, a: fac dea *’*°-d*fi*f’

HP, 9L eiusdem altitudinis EG cum deo AB.
Et quia 3 AE: CF :EH: FN : EG: FR:
erit AE : EK z HE : EL :GE: EM. E11:
vero P AE: EK r; AH: HK,&HE: ELsz b t
HK: KL, ô: CE : EM r. F PE : KM. Quare
AH z HK z HK : KL : PE : KM. Porto
AH: HK :A de. AB: de.4BK; à: HK: KLW 33. m
z: ’ de. BK: PL; 6; PE:KM : de. PL:
K0. Ergo -:-.’-vada AB, 8K, PL, K0, ideo-
que AB: K0 :2 (AB: 13K): : (AHzl-IK)’ s. n- clef-s.

z (AB: EK)3 z (AE: CF)’. Q, E. D.

Coraflarium. I .
Hinc, fi guatuor même lineae Continue pro-

portionales fuerînt, d’1 v: prima ad quatrain , in
folidum parallelepipedum, quod fit a prima, ad

. folidum a feeunda faufile .8: funilitcr deccrapmmê.

PROP. XXXIV. THEOR.

Acqualium 1611de paralldepipcdarum AB,
CD bajê: AE, CF finit rea’procc propoflianaln"
lltitudz’m’bm AG, CH. Et 140mm folidarum
Paralldepipea’orum AB, CD afi: AE, CF film
rcciprac: pro animale: altitudiniâu: AG, CH,

t4 inter fifi»: «gadin. r

Y3’ ACq]:
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V du]: z. Si infifiente’s
K - méfie AG, E3, 1K, NO,

G u 0 CH, LM, FD, Pqunt
I "I î E bafibus AE, CF perpen-

I diculares.j [A * "fi 7 N
Hyp. I. Si de. AH ,

à CD, ô: bafis AE z
CF: erit a: alt. AG z.
’CH. Ergo AE: CF :2
CH: AC. Sin autem

C p alterutra bafis AE D a1.
tera CF: quia tune 31- ’

afin-n. timdo AG ( ’ CH, cape CR r: AG, sacome
ple de. SE. Iam quia AB :5 CD, erît AB:
C8 :HCD z (ES. Sèd AB: CS z c AE : CF,

ç. 32.11. à: CD: CS :6 Pgr.’CM:1’gr. RL 2 T CH:
* h a CR z CH: AG. anre iterum oit- AE; CF

a CH z AG. Q)?" D.

ækhstm, ,
A L

u . Hyp.2. .SitAEzCF:CH:AG.’ Iam
fi bafis AEZCF: etitôz AGzCH, ideoque

f- -!!- de-AB-z’ CD. Si*vero AEDCF: erîl:
* mon CH )" AC. Pone rurfus CR:AG, 6c

comple de. CS. Ergo AE:CF z CH2CR.
SedAE:CF:CA-B:CS,&CH:CR::’

I CMzRLzeCchs Ergo AB:CS::
I «a. :- CD1:)CS. Igitur imam AB:? CD. Q.

E. .

c4;-
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. Un]: 2.’ Si infifientes, AG,

EH, CH &c. bafibus AE, CF
non film perpendiculaires:
iemitte 95 in bafes perpen- x. l!- II-

Liiculares GK, BS, 0T,KV,
HW, MX, DY,Œ, 6: com- A

. picta intellige ,dea KT,
M2.

Hyp. I. Iam fi de. AB l
: CD: quia de. AB :4Ï «31’135
KT, ôz de. C1) :MZ, erit
de. KT z M2. (hmm
itaque fit"BG: DH :DY; u. ont x.

B5: erit’AE:CF z DYzBS. Q, E. D.

Hyp. z. Deinde fi bafis AE : CF : au.
DY: BS: entât" BC: DH :: DY: ES. En s. 24."-
go de. KT z N MZ, ideoque de. AB:*p

CD. Q E. D. .
C 09mm

Oflenfnm eh fub hyp. r. caf. I. dea. re&a CD,
CS aequalium 86 fimilium bafium efiè inter fa vt
altitudines CH, CR. Et quia bis duobus deis
quaeuis alia duo aequalia 8c aequo alta-âxmi pofi
fun: (par ;l. 1L): patet in vniuerfumduo quaecun-
que dea aequalium bafium eflie in ration: alti-

tudinum. A’* Srboî.

Propofiriones 3l. 3:. 3;. 8:34. cum fuis Ëholiis 8:
corollariîs valent quoque de Prifmatis triangula-
ribus, propter ea quae oflenfa fun: inlprop. 18.

Y 4- PROPO A
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,4, EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. XXXV. THEOR.

Si mduo au
G li Piaf; BAC . Bi)?
N H agamie: ,- a: in ip-

K finira verticibu: A,
L D raïa: fiblimn

B AG, DH ronflai!-
F d’un, que cum

"JE: [inuit a prin-
dpia Pajiti: angula: tontinant flagada, alte-
rum CAB, GAC alteri HDE, HDF ; in [MIL
mil!" autant fimumtur quanti: fla G, H,
arque ab ipfi: ad plana, in qui tafia! anguli
primi BAC, EDF, perpendiculan: ducannir
GK, HL; 69’ apunflù, K, L, que a perpen-
diculariâu: fiant in plani:, ad primo: angula:
iungantur rafla: lima: KA, LD: cum ficèlimi-
lm: flaquait: angulo: KAG , LDH cardinalat.

iPone AN z. DH, à: in piano AGK duc
NO paralielam ad GK, quae ergo piano BAC
perpendicularis I3 erit. A punais O, L duc
ad reâas AB, AC, DE, DF perpendiculares
0B, 0C, LE, LF, ô: iunge NC, NB , HE, HF,
CB, FE. Iam quia Aqu’Y NOq 4- OAq,
61 OAq :7 OCq-i- ACq,& NOq -i- OCq
:7 NCq: erit ANq z NCq-i-CAq,ideo-
que 3 ang. NCA reéhxs. Similiter oflenditut
ang. BFD reûus. mime ang. NCA: HFD.
Et quia NAC : HDF, ac AN z DH: cri:
AC z ’ DF. Endem ratione A B z DE.
Quare c3 z (FE, a: ang. ACB : DFE, a

’ ang. ABC:DEF. Hinc" ang. OCB :LFE. -
6:
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LIBER XI. ,4,
6: ang..0BC 3: LEF, ô: 0b CB z FE, off C0
z A FL,, Vnde pater A0 z DL. Hinc
quoniam NOq,-I- OAq :- ANq z DHq
2:.HLq -l- LDq: erit ONq: HLq 6:
NO :: HL. ,Igitur confia: ang. KAG :9 9. s. l.

LDH. Q5 D. l v -
. . Coroflar.

Exhoc veto manifeflum cit, fi fin: duo anguli.
piani re&ilinei aequales, ab îpfis autem conflituan-
rui- fubiimes reflue lineae aequales, quaeicum re-
&is lineis a principio pofitis aequales continent
angulos, alterum alteri, perpendiculnres NO,HL,
quae ab iplis ad plana in quibus (in): primai anguli
ducuntur, inter fe aequales cire.

PROP. XXXVI. THEOR..
Si tu: relia: lima: A, B , C , propartionalt:

fin: .° folidum parallelepipedwn, quad a tribu:
fit, maquai: afifalidq parallelepipedo, quodfit a
media B, acquilattra quidam, neguiangulo am"
rem nidifia.

O HCBa IlL F AK , D G â 4Exponatur angulus foIidus D, a: ipfi B ae-
quales fiant DE, DG, DF, à complearur de.
DH, quod erit fadum a B. Ponatur KL : . I
A, ô: ad punâum K fiat * ang. folidus KZD, z. 26. n-
ac KM S B, ô; KN :C, 6c compleatur de. *
K0, quod erit faâuma tribus A, B, C, ô: ao-

. h . Y 5 qm-
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o H c B

L F a : àAa. a. u. & quiangulum ipfi DH”. Et quia’KL:DG:
a 3113: DE : KN, 6: ang. LKN E GDE: erit Pgr.
u: W 5,. NL 2 F- EG. Deinde quia à: A ang. MKN.

:FDE, se ang.MKL:-:FDG, a: KMzDF:
, emut perpendiculares a punais M,F ad plana
î- "B 35-"- NL, EG dudsae aequales’; id efi dea DH.

K0, aequales baies habeutia EG, NL, aequo-
airai enim, ac ergo aequaliia’. E. D.

PROP.. XXXVII. THEOR.
Si quatuor flâna linaaa A, B, C, D propor-

tionala: 69’ quae ab ipfi: fiant filida Par.
allakpipada E. F, G, H fimilia CTfimilitar da-
fcripta Proportionalia arum. Et fiquaa a5 ip-
fi: fiant filidaparallalapipaala- E , F , G , H [imi-
Iia U fimilitar dafiripta proportionalia if
ipjaa wéîaa lama A, B, C, D proportionala:

5. 4, def.6.
a. 3x. u.

arum. 4,
El F . G H
A I B c Ê];

1.33. u. ï 1’ Nam qma PPd. E N F: erit E: F z: *
. : (A: B)3. Bodcm argumento eritG : H 2
çhyp.&i. (Ci DF. sa! (A13): 2, 4’ (C: D)’. En

ich. 22-5. go E: F: G: H. QE. D,
z. Quia,
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LIBER XI.. . 34-,
- .1Î041îa,vtantea,E:F:(A:B)3,&G:

 ’ H:(C:D)’-, atque E:F:G:H: erit:
(A: B)3:(Cz D)’, ideoque A: B: V C:t.:.fch.n.s.

Dol Dt     lPR 0P. XXXVIII. TH’EQR.

J .Si planum AB 451191411107; ACnrcéÎumfit, à

ab vno um’fo D canon, quaefimt in vno plana
AB,  a altcrum planum AC parpcndicularü du.
tatar: au à: conmnemplamrszeffibnam AE

cadet. l .B Si negas, cadm extra , v:
- D DF, à: a punéto F in plana

- v AC duc ad AE perpendi-
G cularem FG, 6: iunge DG.’

E Iam quia FG perpendicuw
laris T dl plano AB: erit r. 4;det’.uz.

F o ang. FGD reâus ". Sed 8L "4&5 "-
ang. DFG reâus " cil. (Em- ’

VA

.rein A GDF duo reâi (nm. QE. A. .

PROP..XXXIX; THEOR.

Si in [61Mo parallalapipedu AB oppofitaruflî
planorum AG,.BD lutera ficenmr bifan’am;
par" [Emma un plana duamtur EF G H,
IKLM: communi: planorum [défia N0 59’157
Iidi paralldepipcdi diameter PQ [a mutuo 6i-

fariam fêta hlm.  
fun:
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D G (à Iungantur Q0,0’ . L OT,PN,NS. Quo-
M B niam QB, DT,  fun:

H parallelae: erjt ang’.
R »’ QL 0 :9 O M T.

F1 S Praeterea QI. 75 :
K TM. E: quia 4’

I . V ML, DQ paralle-
P E C lac funt. item DT,

. A CH, QB: erit M0
a. confit. :xDG:"GQ:x0L. (313mm Q0
*4f” n-.OT,êtang.QÇL::.MOT,à:obidia
F3. du5.1’QOT reâa. Similiter demonftratur, SN:

NP, ô: SNP reâam elfe. E6 quia PT, SQ,
ipfi CB aequales 76 &z parallelae, ipfae’aequa-
les a: parallelae funt: crunt ô: TQ, P8 aequa-

’ les ’4’ à: parallelae. Ergo reâae N0, PQfimt

q. 7. u.   in codem 7 plane T5, à: (e mutuo fecabunt
v in R. Sed quiaq’ ang. OQR : RPN, étang.

t 3.7-3XJ- Q0R:PNR,&Q :ÜPN: eriflOR:
’- m 1 RN,& ŒzRP. Q. E.- D. ’

* &pr
Hinc in omnî parallelepîpedo diametrî me:

fe mutuo bifeçant in vno pun&o R.

PROP. XL. THEOR.
» Sin: duoprg’fmata ABCDEF,GHKLMN
"quadra, 5mm»: vnum quidam Imfin 646:4:
arallelngrammum ABCD, altcrum vno trian-

gulum GHN, Ü Parallelogrammum ABCD du-
plum fit trianguli GHN: dagualia cran: ipfi
Primate.

f8°î???
A

Com-
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E ’ F   -- P   M
R0 L

B I NN ’
A D C G HCompleantur enim dea. A0, HP. Et  

quoniam Pgr. AC: 2. A GNHzë Pgr. GN, a. 34. a.
arque folida aequealta funt: exit de. A0: 3’ "l"! i .
” HP, ideoque Pr. ABCDEF z: 9 Pr. GHKL- . ’   1 l
MN. E. D.

* Scboliam.

Ex iîs quae ha&enus ofienfa fun: demonffrari
potefi, paralldepipeda quad: AB, C D, ne: mm
prèfmata griangularia, m]? in ration: mpqlim 54-
jium AE, CF Ü altitudinam BE, DE. .

B A10 . L.E h. FACi  LIntellîgatur enim alîud de. DH, cuius ’bafis . ’

FH z bafi AE dei. AB, & altitudo DE 2 al-  
titudini dei CD. Et quoninm en A3 : HD :2  .. car. 34.".
BE: FD,& HD:CD:"’FH : CF: AE:CF: x. 5:. n.
cri: AB: c0 : a (AE: CF) 4- (RE: DE). En a. 5. def.6.
go Parallelepipeda, 8: triangularia prifmata, Par-
allelepipedorum dimidia, funfinter f: v: bafes 8:
altitudines. Q. E. D.

-7---4-’x î

. . r Ab-u...

*W. Quae
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B .19;
E FA! C I

Quae quum in fint, pater fandamentum me-
thodi, ua parallelepîpeda prifinata in Geome-
tria pragtica metiuntur. Sumunt enim Cubum AB,
8: lama: eius DE pro vnimte, qua metiuntnr bafin

- dei CD 8c altitudinem: 8c ex multiplications
huma-arum, qui bnfin 8c àltitudincm exprimant,
gignitur numerus, qui foliditatem dei CD ex-
primît. Sir (par 4. fch. 1.3. 6) bafis CF z: 9 AE,
8: altitude DE z a 8E: 8c quia. CD: AB z CF:
AH) 4- (DFzBE): (9:1) 4- (un: la:
la cri: CD z: I8 AB. ..

fi a; IF.  I

EV-



                                                                     

313-575 uu

(:471

uFGHKL z n, (BA : GF)’ .-:.A (BM : GN)’:.’,.Q,,:,.5,.

(fleura) . aï!
AEVCLIDIS

ELEMENTORVM
LIBERXII. u

.*.*ÆOC*Oâ*fiQÜ
PROP. I. THEOR.

K
Similia polygom ABCDE, FGHKL rimait?

infiripta inter fafimt v: quadrant a diametrir
8M, GN.

Inngaurur BE, AM, GL, PN. Quîa po-
lygona fimilia funt: efl: * ang. BAE z GFL, a. Lacs. 6.
ô: BA: AE. r: GF : FL; ideoque l3 ang. A1313!” 6- 5-

. , -- . . . a::FLG. Ergo ang. AMB..VFNG; a,” 21.1..
quia praeterea ang. BAM :2: 3 GFN, efl BM: a. 3:. 3.
GN r: ’ BA: CF. Hinc p01. ABCDE: p01. ” :651;

:fBMq; GNq. E. D. ,
” Spiral. .Ec quia AB: GF z BC : CH 81C. z.

8M: GN: paru." fimilium polygonorum cîrzujis p. 1:. g.
ihfcriptorum perîmptros AB 4- BC 4- CD 4- DE
4- EA, 8c FG 4- GH 4- HK 4-KL «h LE; c’de
in mione,diamefrornm. - «4 A né

* u . PR O P.



                                                                     

,5: EVÇLIDIS ELEMENT.
mon 11. THEOR.

Circuh’ ABCD, EFGH inter fifimt ut qu-
dram a diamant: BD, PH. ’

Si negas: cri: vt BDq ad FHq in circulas
ABCD ad fpatium S circulo EFGH minus val
mnius. si: primo S u EFGH. In circula

y. 6. 4. EFGH defcriptum fit ’ quadratumHGF E,
à ML 7- 4. quad E mains cri: dimidio circula. Cireum-
°’ 3°. 3’ ferentiae EF, FG, en, HE bireaae o fin: in I,

K, L, M, à: iungantnr E1, IF, FK, KG, CL, .
LH, HM, ME. Erit fimiliter quodlibet A
ElF u à fegmento EIF, quoniam, duâa perI
parallela ad EF à: completo pgro. reQangulo
NF, efl A EIF z 5- NF. Reliquis ergo cir-
cumferentiis femper bifeCtïs, à; talibus trianu
gulis a reliquis fegmentis ramper ablatis: re-
linquentur tandem fegmenta , quaefimul fum-

æ. u. ne. ta enmt * ( EFGH ---- S. Sin: reliqua haec
fegmenta, quae fun: fuper mais El, IF, FK,
KG, GL, LH , HM , ME. ’Ergo polygonum

l» En. ’- EIFKGLHM’) 63. Defcribe in circulo AB
CD polygonum-ABCD N’ipfi EIFKIGÎ

ut ”LHM. , Erit ergovillud polygpnum àdhuc.
î 15;? wifi BDq ad EHq,» fiveiit Ïcîrculuà ABCD

ad fpatium S. Minus mœm..e1k p01. A3

ï f I i. CD



                                                                     

«a H-

:.; L:

Y 7.x

u :.. fx’t’. n .- x

A EHq. ira cire. ABCD: ad cire. EFGH. Q. E. D.

j LIBER x11. ,5;
(ID circule in quo infcriptum eût ergo 6:

( v St Q: E0 Ac Non Ü: 14: saergo cil v: BDq ad FI-lq icà cira. ABCD ad
fpmium minus cireuIO EFGH.

, v2. Si ponîs S uEFGH: quia fic erît vt
FHq ad BDq ira S .ad cire. ABCD, atque S
ad: cimA B C D " v: circulas E F G H ad fpa»
tium minus circule ABCD: exit vt FHq ad
BDq ita cire, EFGH ad fpatium minus cireu-
lo ABCD. Q, F. N. 4’ Quare vt BDq ad "mm...

ÏuSçbol.

.Sîrhilîa ergo” ’poügona in circulîs hmm... tu

tant vtuiiid’em circulî. ’ . I ’. -

mon m. raton.
- 0mm? munir A BCD 1- trfangnlarem lm:-

ben: bafin ABC dîuidimr in du: pyramida
arquait: Üfimflèr inta- jà. que fringuât":

  Imfi: labeur, cargue fimiin mi, un non in
duo prifmum agnelin, que: dimidia quidam ’
tatin: pyramidù fauchaient.

I . Bifeca1* Nota. litteramm pyramident defigmnrium viti-
mm nabis ramper cum «raqua: vertici en sp-
pufin. un aunent prions au, un «tu?!
pertinent. Connu in lingule fondu defignnn-
do pilau d! que Id" "man.

I
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Bifeca enim AB,

BC, CA, AD , DB,
DG, in punais E;
F, G, 14,44, L, a
iunge EG, EH, HG,
per qnas duâum

i planum abfcindet
pymmid. AEGH.

v Iungeetiam HK, K
B I has plan’o a relique
folido -abfcindetur pyr. HKLD. Iam quia.
Ali: EB, à; AH z HD: emnt EH, BD!
parallelae.’ Similiter quîà AH::HD, à: 3K

il a. 6. r: 1(1): emm: a HK, AB ,96 pan-anche. Qua-
4’- 34. I" re HK BE z EA. * .Sed eft *’ ang. [il-1D.
:1233 : EAH. Ergo A KDH .-.’ m a A0 E HA

fait. 6. 6- à EH 1:: KD. Eodem modo pater A. HDL
z A) A0 HAG, à: DL: GH. Et quia 0b
parallelas EH, BD, ü HG, DC. ang. KDL

pro. u. :13 EHIG; erit A KDL *: m A0 EHG.
Eadem ratione oflenditur A. KHL z m A0

www. n. EAG. Ergo pyr. HKLD :m 7 pyr. AEGH.’
Porro. quum AB, HK pamllelae fiat, Aa ADB,

3.1.:fch.4.6. HDK ” aequiangula, ideoque 3 fimilia finit;
6: eadem ratione A BDC m ’ A0 KDL; nec
non A. ADC m 3 A0 HDL; atque. quum fit

a.2.fch.4. 6. mg. BAC 2 KHL,& BA :KH: * AD : DH 2
a 6. 6- AC: HL,-A BAC m6 A0 KHL. Hinc erir

pyr.BACD 7 N pyr. KHLD N pyr. AEGH.
Deinde iunftis KF, F G, reliquum ,folidum

diuidi poterir in duo prifmata, quorum vnÊIm

v -- ha et

L, LH, ô: duâo par.

I
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baba [malin Pgr. EGFB , à lineami bafi oppoo.
fitam HK, altemm bafin AGFC ,&,oppolitam,
bafin A HKL. Sunt ergo haec prifmata ae-
que aita, 8:, quia Pgr. ÆGFB :5 " 1 Ai
GFC, aequalin 9. I Sed pyramide EFBK, q. a. x,
quae fit iunâis EK, EF, mains cf! prifina 9. 40- II-
EGFBKH; &pyrÆBFK :7 pyE.AEGH
(aequaiibus enim à: fimilibus triangulis con-
tinentur): ergo Pr. EGFBKH-l- Pr. GFCLKH
H pyr. AEGH 4- pyr. HKLD. E0: autem

, Pr. EGFBKH .4- Pr. GFCLKH-i-pyr. AEGH
4- pyr. HKLD z pyr. ABCD. , Ergo pt.
EGFBKH 4-. pt. GFCLKH H à pyr. ABCD.

Q. E. D. i lA 1mm). 1v.jTHE,0iR; w

P» V C FSifmt. du: pyramida «que aima A u C D .
È F G H ,1 que "inguinal bafi: bahut A B C,
EF G; diuidamr autan! arnaque ipfarum 59’ in

duuipyramidn AKLM, M QRD, ENOP
P8 TE , daguait; inter fi jimilerquc toti,
indue prifmau aquilin KLVBQM, LVCRQM,
NOXFSP, OXGTSP; tuque murant gram.
du»: maque: «dans mode diuidatur, idqut
jèmptr fiat: tri: vt 7min: pyramidi: fifi: ABC
ad bafm EFG ah:riu:,z au gril-mata zinnia in

4 2 9nd
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on: 192mm: ABCD adprâînata W117: il
un pyramide EFGH numro «gaula.

b f. ii5 QuîaBC’:z CV,&FG:26X:eritiBC:
CV :FG:GX. v Sed quum,vt in praecedenti
piropofirione, confier, AÀBC m A0 VLC,
6: A FEG m A0 XOG: erit A ABC: AVLC

3- il. 5- z * A. FEG: A X0G,&al’ternando AABC:
A pas :4; vch A me. Èèd A LV0:

A km; A XOG :: à? pt. VLCRQM; Pr. XOGTPS
F, :15, . z P pt. KLVBQM: pt. NQXFSP, Ergo A

,.0’lz’ 5. ABC1A FEG 2’ pt; VLCRQM 4- pt.
KLVBQM: pt. XOGTPS d- pr. N O XFSP.
Idem veto demonf’crabitur de ’pyramjdibus
AKLM, ENOP, fcilicet v: bafis AKL ad bafin
EINO ira eITe duo prifmata aequalia in pyr.
AKLM ad duo prifmata aéqualia in pp. EN-
OP. [taque , quia èodem, quo modo vfi fu-
mas, agui-11eme, pater être * A ABC: A EFG
z AAKL: A ENOr emmi? vt A ABC ad
AEFG fic 4. prifmata in pyr. ABCD ad 4 pri-
fmata in pyr. EFGH. Et fimi-liter proced’rb
demonflratioad quota-nique pariai-prifinatum
in ,vtraque pyramide. Q. E. D. I

i " LEM-
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LEMMA -

Oflendendum efi, Vti A LVC ad A XOG
ita eliè prifma VL CRQM ad prifma OXG-

TPS. ,Intelligantur enim ex punais D , H in ba-
fes VLC, XOG demifl’a perpendicula , quae i un p.8: 4.

aeqmlia erunt. Iam quia perpendicularis a: 5.
ex D demifl’a, ô: reâa DC fecantur a planis
QMR, VLC, quae 0b parallelas” MR à: AC, .4 dans".
VRQ à: CV parallçla 6 funt: cri: pars perpen- e- 15- II-
dicularis inter D à; planum MQR ad pattern
reliquam’, vt DR ad RC. Sed on :1 ne; ç. 37;;
quai-e pars perpendiculi inter bafin VLC à:
bqfin oppofitam QMR prifmatis VLCRMQ ,

. cric dimidium perpendiculi rotins ex D deæ
miflî. Eadem ratione pars perpendiculi çx
H cadentis, quae CR inter baths. .prifmatis
OXGTSP dimidium exit totius. Emnt ergo ,
prifmata VLCRMQ à: OGXSTP” aeque alu, ., un.
lac ob id in ration: 9 bafium VLC, OXG. 43.31.11. .

Q. E. D. ., . V w . -
PRORVZTHEOR

î C A F GPyramide: ABCD, EFGH, que in «de!!!
’fim altitudine, 69” triangulare: bafi: A8 G,
EF G béent, inter fifi»: vt 642: ABC , EFG.

. , Z 3 Si
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A . .

i la m .. des EILK-t-KMNH(pyr.EFGH--X.

0442.1.

a]. 4. u.

i I U C . F i G.Si negas: fit ABC: EFG z ABCD: X, fit-
que p’rimo X g pyr. EFGH. Diuidatur pyr.
PEFGH vt in prop. m. a; rurfus pyramides
orme codem modo diuîdantur, fiatque hoc
femper, vsque dum X5 duae reliquae pyrami’.

liront inique reiiqua duo prifmata in pyr.EP-
PGH D 4’ folido X. Diuidatur etiam pyr.
ABCD fimîliter ô: in totidem partes ac pyt.
EFGH. Ergo prifmata in pyr. ABCD cum:
ad prifmata in pyr. EFGH: " ABC: EFG
:ABCD: X. Quare quum pyr. ABCD fit

i ,- maior prifmatîs quae in ipfà film: erit a: fo-
lidumX mains" quam prifmara in pyr.EFGH,
à: ergo’quam ipfa pyramis EFGH; contra
hyporhefin.,

Sed pone X D pyr. EFGH. Erit ergo v:
X ad pyr. ABCD, ira * pyr. EFGH ad (ou-
dum pyramide ABCD minus. Sed inuerten-
do eût EFG: ABC :X-t ABCD. Ergo" v:
EFGnd ABC ira pyr. EFGH ad folidum py--

"emmi. ranime ABCD minus. Q. E. AIS. Eyitvita-
que X nec ( nec D. pyr. EFGH , fed ipfiïàe-
’quale. Ergo ABC: EFG z ABCD : EFGH.

(Q! E0 Do *’
PROP.
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PROP. VI. THEOR. -

F PyrmïdtlAB-CDEF, GHIKLË

[A ’ H M, quaeùuadem
È finir altitudina,ÇH K a" MM" 54- .

’ n bahut, inter
B A fifimt w fifi».. g Baies diuidantur in triangula ABC, ACD,

’ADE, GHI, GIK, GKL, filper quibus intel-
" ligantur pyramides aeque aime ipfis ABCDEF,

GHIKLM. Iam quia pyr. ABCF: ACDF .
’ :- vA ABC: A ACD: erit componendoy, 5. n.

pyr. ABCDF : pyr. ACDF : ABCD : ACD.
Sed pyr. ACDF : ADEF z V ACD: ADE.
Ergo ex aequo pyr. ABCDF: ADEF z baf.
ABCDzADE, ô; componendo. pyr. ABCDEF:
ADEF z bail ABCDE: ADE., .Eadem ra-

itione pyr. GHIKLM: GKLM: baf. CHI-
KL: GKL. Sed pyr. ADEF : GKLM :7
bof. ADE.: GKL. Ergo. ex aequo pyr. ABC.-
DEF z GKLM z bail. ABCDE : GKL. Atr-
qui efl inuertendo pyr. GKLM: GHIKLM
z baf. GKL: GHlKL, .Quare ex aequo pyr.

, ABCDEF : GHIKLM z bafi ABCDE,: GHI-
KL. Q. E. D. v - j

PROP. VIL THEOR. i
0mm prifma ABCDEF triangularem Dt"- I

v 6cm ôàfin ABC diuidùur in and: pyramida:
aequalo: interjè, in! Iriângulare: lmfiibalzmt.

Z 4. lun-
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D lurigantut enim AF, CE,
. - CF: &orientur tres pyra-E Y roides , triangulares hafes

habenteS. ABFC, EAFC,
CDEF. Iam quia ABFE
e11: Pgr. eiusque diametec

Œ4(].i a. A B au. Ergo pyr. A BFC
à s l1- : Ë pyr. EAFC. Sed pyr. EAFC eadem cil

Quae pyr. AECF; atque pyramides AECF,
CDEF,aequnles i bafes ACE, CDE 6; eundem
verticem F habentes, aequalesî mon Ergo
pyr. ABFC :1 pyr. EAFC z: pyr. CDEF.
on D. i

Cor. Et quia pyr. ABFC «Jeux efl- cum pyr.
ABCF : manifeflum cit pyramidem ABCF, quae
cum prifinate ABCDEF candeur baba: triangula-
rem bameABC .8: candeur altitudinem, reniant
.partem e e prifmatis. Ergo ’ omnis pyramis (en

. a. a t. ria pars eh prifmatis bafio habentis candela. 8; al-
titudinem aequalem : quoniam, fi bafis prifmatis
aliam quandam figuram reflilineam obtineati di’
niditur in prifmau, quae triangulares habent haïes.

. , .y ’ PROP. VIH. THEOR.
Simile: pjramidek A B c D , EF G H . qui»:

iriangularu .6419: ABC, EFG bahut, fion in
triplicata ration: ’levgorum lutera": AB.

Compleantur - fonda .dea ABKL. EFMN.
9. 9-defilhE: quiarpyr. ABGQ.m pyr. EPGH : cri: 9

ang. ABD z EFH, ô: angÂABC z EFG. 6l

,L 5 " ang.
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. - ang. .DBC :HFG, 6: DE:

K   .HF:BA:FE:BC:FG.’   D Ergo etingr. ’80 N’ pgr. u. 1. du: a.
, I ’ FP, &lpgr. 13L N pgr. PN.,

Q V , à: pgr. BQ m pgr. FR.
A C B Tua ergo remua pgra:I(Ç,

A ’ , N AK, KD cubas relzquxà
M * pgris MG ,A EM, MH funi-

P H lia ü arum- Hinc de. BK x. (chum.
R N 9 ’deo FM, ac ergo

E . F de. BK: de. FM:A Â-33- "-
à 4 (AB: EF )’. -Sed nia py-

ramides ABCD, EFGH film fextae (imites K A cor-7.".
.deorum 8K, FM: cri: ’ Pyr’. ABCD: pyr. &rch.:a;u.
EFGH z de. BK : de. FM. «Ergo pyr. * ’5’ 5-
ABCD: pyr. EFGH z (AB:EF)’. Q.

Coran. Ex hoc perfpîcnum en, fimîles pyraé
mîdès, quae polygonas habent haïes , inter f: eflë

in triplicata ratione homologorpm laterum. Jpfis
enim diuîfis in pyramides triangulares haïes tu.
«bonzes; quonîam. 8e  fimilia polygona bafium in
atriungula numero aequalia 8c homeloge taris E dio g. a. c.
uîduntur: cri; ’  v: vna pyramis in altera pyramide «45.12,8: u.
triangularem bafin. habens adgvnam pyràniidem in 58:16-; r
alun-a triangularem bafin habentem, in touilla py.
ramis polygonaux hafin habens ad miam banc. 8:4
pyramldes iûae .triangularium bafium funr in tripli-
.cata ratione latex-nm homologuas): Ergo 8c pyra-

mides polygonarum bafium. *

Z-s PROP.
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PROP. 1x. THEoRL a. Ï

D . Acqualium pyramidant
ABCD, EFGH triangula-
m lm]?! bdômium, âafi:
ABC, EFG fiait akitudini;
6m DB, HF "d’un pra-
ortiomler. Et natrum , -

H A M îanzidùm , trimardant
[a babentium, fifi: ABC,
EFG film alfitudiuiôu: DB.
HF ’10?th proportiona.
la, illa: inter fi: aequales
fimt.

G Hyp. I. CompleanmrT enim folida pamuelepipe-
’ E . da BK, FL pyramidibuç

neque aira. Et quia de.BK:6 pyr. ABCD
.1: 6 pyr. EFGH z de. FL,: cri: -vt HF:
DE z: ” BM: FN :3 ABC: EFG. Q.E.D.

Hyp. z. Quîa v1: HF: DE :ABC: EFG
é: e BM: PN: erit de. BK :1 deo FL,
ergo Pyr. ABCD z: 4’ Pyr.,EFGH. Q. E. D.

” Scbol. l. Idem de pynmidibus polygonamm
bafium valet (pet cor. 7. n. & faix 34. n) : quiaîn
pyramides triangularium bafium dividi paillant.

” a. Quae de pyramidibus demonflntn fane in
prop. 6. a. 9 ,i et 8c quibuscunqne prifmatis con-
ueniunt, quippe quae tripla fin: pyramidaux ce!-
dem haïes 8c altitudines habentium.

* a. Hinc autem per fe pare: ex fcb. 4°. n. dî-
menfio quorumuis prifmatum 8c pyramidum.

i: ei PROR.



                                                                     

(r. A "EIBERI x1r.*x"* sa;
- A mon x. THEQR’.

5m Omni: coma tarifa par:"à! a]! cylindri, qui condom
bafin ABCD baba, (9’ a1-
il?! titudinem aequalem. *I. Si nègas: fit Cylin-

1drus e triplo coni. De-
fcribatur in circqu qua-l

7. dratum ABCD; fuper quo ’
mi , C intelligatur prifma .àeque ’
«:1 altum cylindro. "Et quia hoc prifma dimi-
ÇI: "dium cit prifmatis aeque alti ’ fuguer quadra- ’i î? .t

. to circai circulum circumfcripto ereâi; di-- i A
midium ’aurem huius prifmatisi ) dimidio
.cylindro: cri: 6: illud prifina e dimidio cy-
ilindro. Bifecentur peripheriae in punéiis E,
F, G, H, quae conneéiantur mais; arque à
’Ais AEB, BFC, CGD,DHA intelligantur cre-
’&a prifmam cylindro aeqne aira. iEt quoniam
vnumquodque hornm prifmatum dimidium
cit" dei aequo ahi ereéii fuper Pgro. reé’tan- u. Ida. a. u.

. gulo trianguli dupld; hac autem deum e
refpeâiuo fegmento cylindri: pater, vnam-
quodque homm ’prifmatum ) efl’c dimidio
refpeâiui fegmenti cylindri. Igimrireliquas

Icircumferentias bîfecantes, 8c fuper finguiis,
quae orienrur, triangulis prifmata erigentes , 86
hoc femper facienres , relinquemus inndem’æ ç, x. n.
fegmenta cylindri, quae fimul fumm minora
erunt excefTu eylindri fupm triplum coni.

- Sin: reliqua haec fegmenra, quae fuper feg-
i- mentis circuli AE, 153: BF, PC, CG, CD, DH. .

.14: P5 g v;

w. v4 vlr re.*, 13
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and.

A" HA confiiiunt. Igirur
prifma, quad bafin poly-
gonam AEBFCGDH ha-
bet, à: cylindra aeque al-
tum efi, cric ) tripla co-
ni; ideoque pyramis, cu-
ius bafis efi AEBFCGDH,

. a; vertex idem qui com,
v C 96e erit cono apars tata.

Qî E. A.
a. Sir cylindras ( triple coni: eric coatis

I); cylindri. bec! quia iisdem, quibus mode
vfi fumuS. argumentis , euincitur, pyruvi-

dem cono aeque altarn .6: cuius bafis eli: qua.
dratum ABCD ) erre dimidio coni, a: vnam:
quamque .pyramidum cono aeque altarum fu-
per triangulis A53. BFCÔKC. ) cire dimidio,
refpeéfiui fagmenti coui; itemm patet, au.
cumferentias femper bifecando. 6: fuper or-
tis fic triangulis pyramides femper erigendo.

’reliâum iri fegmenra coni minora exœiTu cm

ni fuma; cylindri. Sin: haec fegmentaiquae
fun: fuper fegmemis qirculi AE, E5. BF ôte.
Quare quum. reliqua pyramis, cuius bafis cit
polyg. AEBFCGDH, & vertex idem qui coni
efir à cylindri: cric prifma cono. vel cylin-
dro aeque almm à: bafin polyg. AEBFCGDH

. .habens mains x quam çylindrus a pars quam

.rotum. Q. E. A- ; i
PROP. X I. T HEOR.

Con! 69’ cylindri, qui. «Mm [même altitu-

.dinem AB,-CD, interfiwt. ut biffe: EFGH,

. KLMNQ L
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135i;th cire. EFGH ad cire. KLMN in .,
toue; F3 ad jaiiud foiidum O, qu’on! fit ( c0? ’

no LD: a: fit LD---0 2P, [Suppofita V
praep’uratione a; argumentation pracrerien- -- . ’K
ris . progofitionis , enim fegnîenta. coni , quia:

intipfis QL, LR,RM &c. (P. i Ergo pyr. -
KQLRMSNTD ) O. Fiat in cire. EFGH ’
fimile polygonum EVFXGYHZ. Iam quia
pyr. EVFXGYHZB: pYr.KQLRMSNTD 2:2" a; 8. la.
polyg. EVFXGYHZ: pol..KQLRMSNT a»; fi. m
cire. EFGH: cire. KLMN z B conus FB: 0 :7: 92;, .0
arque pyr. EVFXGYHZB ( ’Y cono FB: au). Un su
à pyr. KŒRMSNTD ( 3 folido 0; quad
repugnat ofienfis. Non ergo eî’r vr bafis A
ad baiin C ira cornus, A ad folidum conogc

minus. i ,z. Si ponis O e cono LD: erir vt 0 ad
connin FB, ira «zonas LI) ad foli’dum 3 minus;

cono FB, à: ergo v: cire. KLMN ad cire. EF-
GH, ira conus LI), ad folidum minus (fond
F8. . Q. F. N). ’- ,.Iraque coni aeque ahi, «511- Pin-L
gronde cylindri :36un ahi-5 [un inter [e v; 4 *°’ "’

haïes. Q.E.D.i-vw Ï . W

i o ’ Scbol.
.4: î v
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fScboIÜiî Coni ergo, irem’cyiindrî, quorum

tain baie: quam dtitudines aequales faut,1 ipii
inter f: aequales funt. v . .* a: Quare conorum,item cylindrorum, aequo
ide bnfes habentium, qui imaiorem axin babel,

maie: cit ) U yPaonxuÇTHron. A

ï ’27.
l"Simile! m1113 cylindr’i biter a finit in m:

.Iph’ram turion; dianzetrorzini balzan AB, CD;
Sinr bafes’ciieuii AEBF; CGDH, ô: axes

i 1K, un; de firconusAEBFK adfolidum quad-

*dam N in triplicata ratiche ipfius AB ad CD.
r 1. Pone N q bouc CGDHM. Faâis iisa
dem’ quae in praecedenribus, eodem mode
oflendemus elfe aliquam lipyramîdem GOCP4
HQDRM in couo C1)M, quae. maior fit quam
ri; .Fint in cire. I’fimiie’ poirigonum ASEX-

BVFT, quad fic bafis pyramidis’Verticcm eum
édito ABK communem habentis. Sint’ in bis
(hm-bus pyramidibus triangulà CM0, AKS

iquaedam ex iis quae pyramides Continent, ô:

q. :34. fief. Il.
V ’ iunâae fin: 1.0, 18. Iam’quia conus ABKN

conoACDM, eût” AB: CD.:iIKfLM, ac er-’

. ’ a go



                                                                     

’-.LIBER m a 357
g’oAI : 1K : CL: LM. Sed 9 ang. KIA, a, hadj".
MLC retii font: ergo A. AKI m i A. CML. h 516.
Similiter, quia Al: lS z CL: L0, 8: ang.
AISO: CLO, erit A. ASI m A. COL; 8c x. a. fch.
itemm fimilitcr pater effe,’A SKI m A CML. 33- 6-
Hinc quia A KA: Al 1-: MC: CL, 8: AI: AS A. le clef. 6.7
z CL: C0: erit ex aequo KA: A-S z: MG:
C0. Similiter quia KS:SI::MO:0L, &SI:
SA:OL:OC : ’eritex aequoKS:SA::MO:
0G Ergo A ASK mPAo OMC. ÏQuoniam "a ml 3- 6.

. . , - , v. 9, def. n.xgirur pyr. ASIK m ’ pyr. COLM: eut pyr. E. a. u.
A51K : pyr. COLM : Ï (AI: CL) 3. Sed idem
de reliquis pyramidibus ATIK, ÇPL M ôte. , ,
oflendemus. Ergo ’ pyr. ASEXBVFT: pyr. *
GOCPHQDRM :: (AI: CL)’ z ” (ABE 3’15.
CD)’ :Ccon. AEBFK: N. Quare pyr.GO- t. hyp-
CPHQDRM a ’ folido N; contra mode ” "a 5

diffa. ’ i"2. Si ponas N e cono CGDHM: quia N:
AEBFKz: f (CD:AB)’,&’ N ad AEBFK . ni
vti conus; CGDHM ad folidum cono AEBFK .
minus: erit conus CGDHM ad folidum quad-
dam cono AEBFK minus in triplicata rarione
ipfius CD ad AD. QI. N.” Ergo tamco- l3":
ni, quam" cylindri, (une in triplicata ration: i ’ ’
diametrorum bafium. v Q. E. D.

PROP.IXIII. THEOR.
Si cylindra: AB Iam CDficnur, oppafiü

pima: AE, FB para! de, :rft et cylindra: AD
ad cylindrant DE in exit CH ad un»! HI.

Pro-



                                                                     

Q. t. tu,
lb 12.

,63 EVCLIDIS ELEMENT.

A o L . Producatur- vrrinque
axis 61, a: fiant ipfi GH
aequales quotcunque GK,

K P KL, à: ipfi. H1 aequales
A E quotuisIM, MN. FerA punéialL,.K, M, N ducau-
t tut lapa i fis AE,CD auC H D and; inguibus fiancèr-
F I B ca centra L, K, M, N cir-

culi ipiis AE, FB aeqUaies;
Q [v1 et inter hm circulais intel-

liganmr cylindri OP, FA,
R BQ.QR CQIInimti. (En

cylindri 0P, FA, AD inter (M, aequales flint;
quotuplex cd axis LB ipfius Gl-l, rompiex
efi cyl. 0D ipfius AD. Similiter, quotuplex
eft axis HN ipfius HI, temple): cit c’yL CR
cylindri DF. Praeterea fi axis LH un :Ç

a 1- à!» EN: cri: z a cyi. on e: ç cyi. ca, a,»
axât. s. 3° Wh AD: cyl- DF z 4 ax. (3H: ax. HI.

D D 6
PROP. XIV. THEOR.

’ 11011;an 64136::

A8 CD Milieu»:7" mm’ABE, CDE au:

E A qlindri BG, CH in-

0 1’ c tcrfi fun: et altitudi-

ÀN .v l "É! a ia, , Producarm mais
V , FIC, v: fiat [QL:-:131,

A 0 0 &circa axern KLinë A"; un

a
G
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hafi CD fit cyl. CM, qui erit ::: " cyl. BG. m L (en. ’
Ergo cyl. BG : cyl. CH z cyl CM : cyl. CH Il. la. A
::. n KL: FK r. El: FK. Quare ôz conus z:
ABE: con. CDF la: El: FK. Q, E. D.-.

PROP. XÏV.; THEOR.
C Acqualium rana-

G rum ABC, DEF au:
nylindrarum AG,
DH Mu AB, DE
fun: altz’tua’inibm

Cl, FK nerprun
Proportiomler. Item
quorum [011071071 au:
qylindrorum billé!

AB, [Illùudi’li’

du: CI, FK rari-
l prote prræaniçmler

finit, illi inter fi [un «gauler. ’ ,-
kCajÂ 1. Si altitudines aequales flint: parer A

in vrraque hypothefi etiambafes aequales aile;
Seconde: ergo propofitio. y " i a . r a

Ca]: z. Sir CI e FK.» mutilai-1*: FK, a:
pet L [ecerur cylindras AGplano MN’ bafibus

parallelo. q r i v. Hyp. 1. Et quia cyLAG :DH: erit cyi. F
AN: cyl. AG z: cyl. AN: cyl. DE 2 7 bai: y. n. n.
AB : DE. .r Sed cyi. AN :.cyi. AG à? LI: 3- I3- n- à
cr : FK: CI. Ergo AB: DE z F145 on "3’ ’i

Q. E. D. - rHyp. a. Sir baf. ABÎfit’ilafI, DE :alr. FK:
ait. CI. Ed autem baiZAABib’afiiDE :.cyl.

. g Au. AN:

b3
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ANzicyi.DH, &FK : CI:LI: CI z cyl.

" ’4’ AN: cyl. AG. Ergo cyl. DH ..-: i cyl. AG.

i Q. E. D.
Similiter autem 6: in eonis.

PROP. XVI. PROBL.
A Duaôu: circuh’r ABCD,

L EFGH am idem cm-
trum K confiflentiluu , in

D maiori ABCD pafygomm
1 aequalium a: parfum me.

mon lutera»: dejcribere,

C quad minorent circulent
EFGH nm tungar.

Duc diamerruml BEGD, 6: pet G ipfi par.
a. 3o. 3. ipendicularem AGC. Bifeca femicircuium;

BAD, ac eius femiffem, arque ira perge do-
- m In 1°: nec reIinquatur" eircumferentia LD minot

ipfa AD. Ab L in BD duc gerpendicuiarem
3.3.3.524’F LPO. Iunge LD,D0,quae aequales emnr.
” un" i si Iam quia AC circulum EF GH mugit ,LO

vero ipfi AC parailela cit extra hune circu-
’lurn: L0 cum non ranger; multoque minus
reflue LD,IDO eundem tangent. Si ergo ipii
LD aequales deinceps in circule ABC aprauc-

li 1a 4- rimus’: fier polygonum nequalium ô: parium
laterum (quia circumf. LD» cit pars aliquora
femicirculi), circuium EFGH non tangens.

Q.E.F.v i- -,. .. 3. à 00ml - . ’
Ergo-teint KG’çKn l , ,

’ :r a Paon
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PROP. XVII. PROBL.

Duaôurfplmerir cira: idem cana-am A can- «
fiflentibur, in mainrifih’a’um polyadrum defcri- I

" 6ere, quad minari: fibaerue fiperficiem .119»
tungar.

Secentur fphaeràe plana aliquo pet centrum.
Quia A femicirculi fphaeram generantis:pia- a.14.def.u.
hum produaum in fuperficie fphaerae chenu.
111m efficit maximum, fine-qui diametmma

  fphaerae habet: feâiones crunt circuli maxi-
mî. Sin: illi BCDE, FGHF, 6: 20mm diama-
tri ad refîtes angulos ducantur BD, CE. . In
maiori circulo BCDE polygonum aequalium
a: parium laterum F defcribatur, non rangeas p. la, a,
mîxxoremgFGH. V Sin: in quadrantevBE a

Aa z latent
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0 R

v. Il. Il.

- mm femmes fin: D03, NOK.

.,«

& latter-a BKJSE, LM; M13, &îùnâa KA produ-

l mgr ad N. Ex A in planum BCDE erîgarur
perpemliçulgiris   A0, fupçyficiei fpharae ma-
ioris. bccuïcçris in O, 65 par A0 ac vtram-
que BD, KN ducafirur plana, quae in fuper-
finievfphaerae efficient maximas éirculos, quas

Qtüa A0 ,
g. ne; unipfiS’BD, KN ad. mélos 5 efis: emntOB, OK
u. i. dei, qundtantes dqculmum; &zxequnles ’, quia cir-

culi" aequales.-diametros BDl KN habent.
VQnot ergo lamera polygoni funt in quadrant:
.BE, tonapmripoflhnc illis acqunlia inqnmdmme
.BO,quae fin: 8P, PQ, QR;R0, & in (plaisante

K0, quae finnKS, 8T, TV; V0.
SP,TQ,.VR,. . AEx P, S in planum-BCDE de-

Inngamur

mit-



                                                                     

. ’ mm a m
mîttantur ’r perpendiculaires PX, SW, quaer. u. n.
occurrent E reâisBA , KAQ Et BP, KS Ê 33° "’
fun: aequales pattes ’ae ualËum circùlorüm ,

anguli vçfl) PXBa-SWK mai: cri: r PX :Ir, 26. t.
SXV, à BX z KW, ideoque AX :1" AW, 8:: ”
XW ipfil K8 " parallele: Sed quumnaequam à,
les PX , SW etîam parallclae 9 fint: erùntz- 13- la.
XW, P8 parallelaez ,aequalès. ----Ergo ô: P83:
BK emmi parallelaeï Hinc"quadrilàçerum v v
PS.  K13 eik in vno plana; Idem fimiliter
cénftnt de quadrilaterîs 038?, RVTQ Sed  
ô; A ROV planum 9 eü. VDuéüs ergo a puna. a. u.
(fis P, T, Q, R, V âd A reë’ci;,coflfiituetüt ,.

figura fonda polyedra inter quadrantes circw
BO, K0, ex pyramidibus compofita ,.qnarüm
vertex communis A, bafes fiaba BKSP,-
PSTQ, QTVR, VOR. In vnoquoque late-

v mm KL,’LM, M E étal-lem quae in K8 con-
Pïfimamur , a: etiam in reliquis tribus quadran-

tîbus,& in relique hemîfphaerio.  Sic fiel: fof
lidum polyedrum maiOri fphaerae inferiptum;
cpmpqfitum ex pyramîdibus, quarum vertex
communis A.’ DiCO huius folidi fliperficiem
non tangere (uperficieih mînorisfphzlaera’e.

Duèatur enim in planum PSKB e36 A per-
, pendicularis AY, ô: KY; BY iungantu’r. Et

quoniam 0b ang. AYB, AYK rafles 5, BYq -l-
AYq L”; fi ABq z AKq : KYq 4-- AYqu. 47. r.
erit BYE: KY. . Similîter pater eflë SY  :
PY z: BY. Ergo PSKB. efi quadrilaterumin
circula ’Y Icentro Yn interuallo YB [dei-criptow- 15- defi I-

Et quia 3K   8 xw, ideoque   vs; amict?-

. .  Aa ; vero ’

J
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veto : K8 : PB: cric circumfetentîa huius
a. sa. 3. circuli, quam refia BK fixbtendit, quadmnte ’
Î 2’ maïor,’hinc ang. KYB refit) Ë maïor, ô: KBcr

) 1 BYq. Ducatur a K ad BD perpendicu-
Lhrijs KZ, 6c iungatur. DK. (moniam AB (
AB -l-z A2: erît DB ( 1 DZ. Hinc quia

5» h ou DB:2DZ:5’DBX BZ:2DZXBZ:’
” °°’- *& 6’ BKq: 2 KZqzerit BKq ( z qu, a: ergo KZq

  BYq. Sed KZq 4- AZq z AKq : BYq
”°°"6 ”’ 4- AYq. Ergo AZ ( AY, 6l a potiori ’ 

AG   AY. Ergo polyedri fuperficies non
tangit minoris fphaerae l’uperficiem. Q. E. F.

, militer;Et breuîus ofiendemus elfe AG   AY, ex-
. 4 -citato ex G in AB perpendiculo CL, ô: iunéh
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AL. Nam bifeâa cire. BE, a: huius femme. ,
a: fic porto, relinquerur tandem circumfe--
renfla minot ea , quam refila ipfi GL açqualîs
in circula BCE fubtendît. Si: illa BK. Ergo
méta BK ( GL. Sed vt antea pater efl’e BIC
) .BY. Ergo GL ) BY. Sed Ganl-AGq ’
: ALq 1’” ABq : BYq 4- AYq. anre
GA ( AY. Q. E. D.

Cordier. .Si in quanti: clin flabaera defcriâam filidm po-
lyedmm praediéîo polyalro infihaem BCDEOjimiIc :
babebunt bac: duo filida buire triplicata!» ’ratioo
mm du: quam diametfi Æaeraram baient. Diui-
fis enim folidis in pyramides numero aequales 8:
eiusdem ordinic :  emnt hac pyramides fimiles.
15th pyr. B P S K A cri: ad pyramidem eiusdem or- I
dinîs in alter: fphaera in triplicata ratione A eius A. com 8-11.
quam latus homologum ad homologum habet, id
efi, quam habet femid’umeter fpharae A ad fami-

’ diametrum alterîusfphaerae. Idem de quibusuis
.duabus pyramidibus in vtraque fphaem .Veiusdem
ordinis intelligendum efi. Sed F vt ma pyramisp. u. y.
in fphaera A ad vnam in airera, in folidum polye-
drum in fphaeraA ad folidum polyedrum in alter:
fphaera. Ergo folida polyedra fun: in triplicata
tarifant: Emidiametrorum, vcl 653mm. Q.
E. .

PROP. XVIII. THEOR.
Spburae ABC, DEF inter fi [un in tripli-

cata ration: flan-nm diamnrmm BC, BF.
x. Si enim non: fit fph. ABC ad fphaeràm

GHK ipfà DEF minorem in triplicata ratiche I
BC ad BF. In fph. DEF defcribatut’falidum ,, ,7, u

Aa 4. polye-
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polyedrum, quad hon tangnt minorem GHK,
circa commune cum illa centrum conflitutam,
à in (ph. ABC huic polyedro fimile déferi-

5. C°M7J2- batur. quod erit 3 ad polyedrum in fph. DEF
’ in triplicata ratione BC ad FE,ideoque in ea-

dem ratione in qua Tph. ABC ad fph. GI-IK.
t W 7’ Igitur fph.GHKp° polyedro in fphaera DEF

defcripto, pars toto. Q E. A. ’ o
v . z. Sivponas, fph. ABC ad fph. LMNipfà
DEF maiorcm efiè in triplicata ratione BC ad
EF: cric rph. LMN: rph. ABC z (EF: BC)’.
Sed fph. LMN ad fph. ABC v: fph. DEF ad
fphaeram ° ipfa ABClmînorem. Ergo fph.
DEF erit ad fphaeram ipfa ABC minorcm in
triplicata ratione diametri EF ad diametrum

c. put- l; BC. g QF.N’. I
l Corollar.

Hincnfphaera ad fphaeyamdæ en: polyedrum
folidum in illa ad polyedrum in hac fimilc 8c limi-
lîter defcfiptum. a

EV-
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EX7CIJI[)IS

ELEMENTORVM
LIBERXm

t,t***tçëta****PROF, i. THEOR.

.L I F A Si rafla lima AB extrema
f . .4: media râtione fiéhfuerit:

È o. l mnior partis AC (fument dio’
Q! a midiam AD mita AB qui».

D A c4 B tuf-lion pntefl grip, quad a di: p
malta AD totiurfir, quadrau.

G Defcribanmr ex AB, DG
K * E quadrata AE, DF. Deinde

in DF defcribatur figura, ô: producamr PC
ad G. Efi ergo CE z AB X BC : * ACq ., ;, der. a;
:7 HF. Iam quia AK :- Afizfl 2 AD z ’7- 5-
7,. AH, & AK: AH z 3 AG : CH : cri: AG figmhæ

z a CH z a CHH- HL, ideoque AE 2: (a. r. 6.
gnomom (PCL Sed AE:ABq;" 4. ADq 23;:- L
: 4. Dl-l. Ergo gn. CFq; 4 DE], &pro- n. [du 4,. a
inde ê DF, id en CDq :- 5 DH vel 5 ADq.

PROP. Il. THEOR.
Si rafla lima CD partirfiii ipjiu: AD quin- Fig. prop.

tuplum poflit, arque duplum A8 diffa; partir (mec.
AD extraira a: media ultima jècrtur: maim’
roi-rio efl par: reiiqua CA dur quae a princing

reflet-linon CD.. A * ’ .

N A a 5 De-
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à. 3. a. l.

c. [du 4.3.

n. mûr.
A. I]. 6.
.1. lem. feq.

y. 3.46.6.

2.. hlm

L , Dekriptis enim iisdem,
,. quae antea. quia DF:-.C

0H .: 5 ADq:5DH: exit
(9,] gnomon OPQ :: 4. DE

AD CBSed4DH:4.ADq 2*
AquAE. Ergo gn. OPQ

G a: AE. Deinde quia v: inK E pracc. oflenditur AG:CH
-l-- Hg: erit 9 quadratum HF : CE,- id et?
ACqàABXBC. Quare*-.’-.’-AB, AC, BC;
à: quialâ’AB D AC, cric AC D CB. Igirut
fi refila AB extrema ac media ratione fecatur:
’ maie: eius portio cit ÇA. E. D.

L E M A.
At Vera duplam ipjiw AD, que: a]! AB, me

ion»: a]? quam AC, fic demonllrabitur.
Si negas: fit AC : 2 AD. Erit ergoACtt

:4 ADq, &ACq-l-ADq : s ADq :
CDq, pars toti. Q. E. A. Si ponas z AD
m AC, fimiliter oflendemus, totum elfe parte
fua minus. Q. E. A. Ergo 2. AD D AC.
Q. E. D.

PROP. in, THEOR.
Si refit lima AB extrema a: media uric-

ne [2-614 fuerit : partie miner CB (flamant di-
midium CD mainri: portiom’: AC
pote]! dm, quad a dimidiâ CD "141.0733190!-

tionù fit , quadrati. . .
Defcribatur enim ex AB quadratum AE,

a: figura c0mpleatur. Ergo, quia AC :3

’ CD ’
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A D c B CD:eritON:ACq
’o

I

z: 4. CDq z .4. BM.
P f ’ thuiaABchozv-Mï-fl

y 0.ACq, a: ABXBC:
I T CE: exit CE :4 PM.

G M K Rurfus quoniam AD ::
k DC, sa proinde. 1G z

Ï N, E "I CM: eritPM :CHI, æ, 34. 1.
a: PG : GH, vel 5’ QK : KE. Quare r bleu-4d.
Pgr. ME z MQ: ’ LD , ideoque gnomon :- 2; à
RST z" CE:4 FM, ac 0b id "totumDKu. zani.
id efl DBq z 5 CDq. E. D. e l

PROP. 1V. THEOR.

B c A Si "(En lima AB ex-
L I farinade media’ratiam

a a unit.- ton’u: AB
F à G 0’ minori: pomma? BC-
V p vlraqu: jimul quadratai

M . tripla fiat: quadrati du".
p quad a maiorifitpartie-
. ne AC.E N DA iDefcripto enim ex ABv quadrato AE,&

completa figura: erit vt amen AF z 9 GN. 0.1.3.5efi 6.
Sed AF r. 7° CE, ideoque AF -l- CE id cit xi 43- L
gnom. KLM -l- CF z 2 AF 2 2 GN. Ergo.
addito communi GN , cri: AE 4.- CF à; .v
GN, id efi, ABq 4l- BCq z 3 ACq. Q. E. D.

PROP.
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" PROP. V. THEOR.
D A C, B Si refila lima A B extre-

ma a: media ration: fez-enim
F aa’jiciaturque AD aequa-

H ’ G li; maigri portiom’ AC : cri:
L rota lima BD minima à: m:-

Jia ration: fia; , 59’, maior partie «rit au, que:
a Prinrlpio Pofita efl, rafla Iinea AB.

Defcripto enim ex A8 quadrato AE, 6:
Ï: completa figura: erit CE z 4’ CG. Sed

CE :: GE, &ICG a: *’ CD., Ergo GD ::
GE, à: hinc HB ::AE, id cil BD X DA :

5.17. 6. ABq. Quae].Il BD: AB::AB: DA, a: AB
a AD, qui; BD B AB. Hinc parer si Q,
E. D. i l
7 PROP. V1. THEOR.

D A B Si refit: lima ratio-
h-1------D---l naliiAB extrema a: m:-

I v diarrationafiéla finrit:
ontique partir) AC, CB irraflbnah’: efl, que:

apotome appellatur. A
v. Producatur ÇA, .6: lit AD ;: à AB. Er-

g. 1.. 13. go.CDq ’: le 5IADq. Hinc’,’quia AD cil Pa
7’ à 11ml: erit’Y CDq p, a; ergo ipfa CD p. Sed 3 CD

5. 9, Io: i non g AD.. Ergo CD, DA émut p 6, ideo-
: 74- "ï- que AC apotôme l erit. I Deinde quia AB
5-93èdf516-x se :4 ACq; Acq’aqp A3 applicatum
Ç . latitudinem fadet vBC,qùae proinde” exit apof

tome prima. - E. D.

PROP.
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PROP. VIL THEOR..
A Si pentagahi aequiIatari

ABCDE "à: angnli, flue
daims]?! five none 4.112072: ,

l ’ inter fi fuerim caqua a:
B Eaeqztiungulum cri; 11mm-

» 1. Sin: anguli deinceps
C A D A, B, C aequales. Iun- -

A . gémtur AC, BE, FD. In -’
Aîs BAE, ABC cri: 8E : AC, 8: ang. AEB 9- 4» 1c
z: ACB, 8: ang. ABE: BAC. Ergo BF :1 Q. 61; à. L
ARS: FE:*FC. Sed praeterea ED:DC. A. 3, h
Ergo A ang. FEU t FCD, idéoque P mg, :4. a. a. I.
AED z: BCD :-A :- B. Similiter demeu-
firabitur, ang. CDE l: B : cuique relique-

rum. (L E. D. i A -2. .Sit ang. A: C :D. Irungatur BD.
E: quia AB z ne à; As: CD, à ang. A:
C: erit 9 ang. AEB à CDB, a: BE à BD,
ideoque àng. 3E1): BUE. Hinc F ictus
AED z CDE z A :2: C. idem de ang. B
fimiliter’ ollendetur. " E.’ D. A î ’I

page. un. THEOR; 4
Si pentagoni nequilutbrivfif aeqülævgflll A81

’ CDE duale, qui n’aime?! flan, (viguier A, B
filètemlmit reflue [incas BE, AC: «92mm a:
media râtiom: fi nwzuaficanrz; à) Milan: ip-
fizrum portique: EF, PC punagcnâ lataniAE’

fimt enquilla. .2 v . . -
........v.æ

z Defcri-I il
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v. 14. 4 Defcribarur ’ cire:
pentagonum circulas.
Primo in triangulis

f- 4» L -AEB&ACBefl:5BE:
AC, 6c ang. EBA :
CAB. Hinc ang.AFE
:° z CAB :” CAB.

1.31.: Igitur EF :3 AB.2 à] Deinde quia ang.FABc. 5.,1. :FBA.:’ AEB, 6: ang. B communis .Ais
AFB, AEB: erunt’Aa ifla aequiangula,& cri:
EH: BA::BA: BF, id efi: 0b AB ; AE z
EF, E8: E17 :EF: FB. Efl veto EF   F8,
quia EB   BF. Ergo BE in F fecamr extre-
ma ac media ratione, ôz maior portio EF ae-
qualis efilateri pentagoni AE. Idem fimili-
ter de reEta AC ofiendemus. E. D.

PROP. 1X. THEOR.
B c Si laura hexagoni DC

8’ daguai CB in coda-m
circula ACB dqupmrum
mmpormntzçr: cri: me re-
fit: BD extrema a: media

L ruiomfiâa, 5’ mnior ip-

r nia cri: luxa oni
fiIZIWPOCD. g.

-. Sir centrum circuli E. Quia BC cf! Iam:
’ decagoni aequilateri: erit circumf. ACB z 5

4., 33, a. BC, ergo AC :4. CD. Hinc a: ang. AEC’
V- 3’. Io z 4. BEC. Sed mg. AEC z: " BCE 4-CBE
:2 20:55.4. :9: BCE; 6:, 0b BC:! CE, efl: ang.BCE

:3
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LIBER Km; sa;
*- 2 CDE: quare AEC z 4 CDE. Efi er-
go ang. BUE: BEC. Sed an . B cit com-
munis Ais BED, BEC. Quare BD: BE z 4h 4- 5-
BE: BC, hoc eü BD: DC:DC:CB. E11
aurem DC ) CB, quia BD D DC. Ergo pa-

ter Q. E. D. ’
’ Spbal.

Et connu-fini , fi qua mas BD extrema ac men
dia ration: feœtur: cri: miner portio BC Iam: de-
cagoni in eo circulo, in quo maie: CD efl lattis
hexagoni. Nnm. eadern defcripta figura , quia
ang. AEC z a 3C5, 5: mg. BCE 2: z CDE z t
BEC (pet 6. 6): cri: circumf. A624. BC, id»-
que .116: BC leur: dmgonî.

mon x. THEOR.

Si in tirade ABCDE pnztzzgonum aequila.
tout»: dtfiriôamr: Iam: pmtagmi ABIIJOMfÊ
à” haranguai 55’ duagorzi Iam: in godan èirculo

defiw’ptmm. ” ’ ”

  Suma-
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MA.
K N

B EF

C G DSumatur centrum circuli F; 6: ducatur diz-
meter AFG, à: iungatur FB. Ah F ad AB
ducatur pérpéndicularis FHK, 8c iunganrur
AK, KB. Rut-fus. ab F ad AK ducatur per-
pendicularis FNLM, ô: inngaturKN. Igimr
quia cire. ABCG .:: AEDG, D81 cire. ABC ::
ABD: cric cire. CG ,2 6D; ideoque CCD
: 2. ÇG. Rurfus quia BF z AF, ô: anguli

g. 58:26.1. ad H aequales funt, crin" ang. BFH z AFH,
ce la 3. ideoqu’e circumf. BK r: * KA, ô: AKB :2

BK,& hincAK cri: 1ans decagoni. Similiter
pare: cm: cifc. BK z AMK z 2 KM. Iam,

F 7. a. 1. quia CGDD: AKB , erit la cire. CG, z BK:
z KM. Sed Cil-:Cgmçb z: ARE: 2 BK. Er-

-y. 2.3:. L go 7 cire. BCG: a. BKM,.& 0b id Eng.BFG
3 33. 6. z Ë 2 BFM. ,À pçd ang. EFG: ’ BAF 4-
g; 3;": D ABF :j: ë 2 BAF. ’Ergofi an. , BAF :Bm.

’ Quumigîçur Aa BFA’,BFN. 411waequiangph:

q. 4. 6 Cric ’1 AB: BF à: BF : EN, à: proinder A8 X
BN

. A
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BN 1: 9 EFq. Rurfus quia ang. ad L mais. I7. 6.
fiant, 6U ALzLK: erit" ang.LAN:LKN.: 3’ 3;
Sed quia méfia AK A: KB, efi ang. LAN z
Ê KBA. Ergo ang. KBA :2 AKN. Quare
in Aîs’aequiangulis ANK,VABK erit BA: AK.
f:- v RA: AN, a hinc AB x AN :9 AKq.
Ergo ABq z n AB x BN 4- AB x AN:Çf3;,f;M
,BF q -l- AKq. ER autem BF lacus’ hexagoni,

A: AK decagoni. E. D. y
’ Sabot.

Plié vpraxîn facilierem trademus problematîs

1l. 4: la data circula pmtagonum aequilnterum Ù Ç
aequiangalum defirz’lnre.

D Super dîametro A8
ex centro C etigatur
perpendicularisCD. Bi.
feoetur BC in E,&iun-
gatur El), cui capiatur

E B aequalis E9. kana:
FD erit lama pentago-
ni in circulo ABD de-
faribendi.

AFC
Nam quia (pet (4)31? x se -v CE4: ’

EFq :- EDq :CDq -I- CBq: erit BF X. PC:
CDq: BGq. Quum ergo fit BF:BC::BC: CF:
erit BF extrema ac media mime kan. Sed ma-
îor portio BC en lntus hexagoni in circula ABD.
Ergo CF cf! latus decagoni in eadem (par fch.
paca); 8: hinc DE: V (DCq 4- CFq) 1mn
pentagoni. Q E. F. »

Bb Ü PROP.
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PROP. x1. THEOR.
Si. in circula ABC D E, rationalm dianie- I

tram baôente, pentagonum aequilatarum defiri-
Mur.- pmtagoni luta: AB ejt lima irrationaq
lit, quae miner appeflatur.

A Sumatur enimcirculi centrum F,
8c ducamur dia-

E metri AG, 8H, a:
qiungatur AC , ô:

H capiatur FK :â
AF, quae erit p,

Cw D Nquia AF SedG à: BF efl: rationa-
g. 16. in. lis. Ergoi BK efl P. Et quia circumf. ABC:

AEC, 6c ABC :AED :erit cire. CG : GD, 6?
0- 27- 3- ang. CAGzGAD, item ang.ACL:° ADL.
Ë’ËËÏ Ergo "’ anguli ad L fun: rem, ôz hinc C CL: LD,

i &CDzzCL. Eademratione ô: anguli ad M
reé’tifunt, à: AC efl: :zCM. Quia igitur Aa
ALC, AF M aequiangula funt : erit’LC : ÇA:

c. 4. 6. MF:FA,&I”2LC:CA:2MF:FA,:’MF: à
r. Tell. I:- 5- FA; ideoque 2 LC z à CA :- MF: à FA , id.
” ’5’ 5’ eft CD: CM :- MF: FK.’ Hinc componem

nendo DC-i-CM: CM:MK:KF,&"(DC 4-
CM)q: CMq ’: MKq:KFq. Iam fi AC ex-
trema ac media ratione fecetur, erit maior

9’ la. eius portio 4’ z CD; ideoque erit 75 (DC 4-
ï;ç.1,,1;,..,CM)q 2 5-CMq. Hinc a: MKq :- 5 KFql;

idquue4’ MKq efl p,& MK p. Et quoniam
BF : 417Kzerit BK :5 FK, 6c BKq : z;

a. 9. Io. FKq. Hinc s MKq 2 BKq, à: ob id ’ BK

i non

u. a. 6.

....-.-.-.------.....-4..-- -5 .
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non z MK. .Vtraque tamen p exifiente,
erunt 43K, KM p 6. Quare M8 cit apoto-
me * à: ipfi congruens MK. I Dico 6: MB efl’e a. 74. n.

apommen quartam. Sit enim J (BKq-
KMq) .3 Na Et quia KF Z F8, erit KB (la 9. m "i
FB: 8H rationali expofitae. Deinde quia
BKq: KMq z 5: 1 , ô: conuertendo BthNq
a 5 a 4 : èrit ” N non E BK. Ergo 7 MB 1” (33:5
cri: ap’otome quarta. Hinc, quum fit ABq 3, un]; la
r: 3 MBX BH, cric ’ AB ca quae vocatur 8l 31. 3-

minor. E. D. * ” 95- ’°°* Cor; Diamant cueilli AG ex angulo Apeil.
tagoni regularis du&a 8; arcum CD a latere oppo.
,fitu fubtenfum, 8c latus ipfum oppofitum CD ad
angulos re&os bifacat. ,1

PROP. XII. THEOR.
A Si in circula ABC triangu-

Ium acquilaterum ABC dçfcri-
Mur: trianguli Iam: AB po-
tcm’a triplan: a]! du: DA que
ex tiradï rentra D.

Nam, produâa AD in E, .
E, quia circumf. BEC-cit tertia

pars circuli, &z BF.:Ï EG.: erit BE fexta pars a. si sur. 1. I
circuli, ideoque reâa BE latus hexagoni 2’! g: 22”3’94’

DA. Et quia Aqu-i- BEq :3 AEq z 4. ’
DAq: erit ABq r: 3 DAq. Q. E. D.

* Scbol. .

r. AEq: ABq :1- 4: 3. i72. ABq: AFq:4: 3. Num’AEq: AEq:-N. ce; 3. a,

’ 8: 22. 6.3. DE :7: FE. Nain A. EBD aequiiaçemm eû, u. 4. t.
&ADF ad BC perpendicularis Ë ErgoADF :FE. ’5’ W5. 3- 3o

4.HincAF::;FD. - i i’
B b 3 P Pa
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PBOP. X111. PROBL.

, A K E
D .

A C F L f;Pyramide»; 1’ conflituert, Ü [fluera com-

. rebander: data ,° tuque etiam daman rare,
quadfpbaerae diameter AB flipotmtiajefquial-
tarai lateri: ipfim pyramidir.
i Secetur AB in C 4" ira, v: AC:2. C8. Su-
per AB defcribatur femicirculus ADB, &lex
C ad AB ducatur perpendicularis CD, 5; iun-
gatur AD. Fiat circulus .EF G centre H

Ï interuallo CD, à: in eo defcfibatur ’ trian-
I gulum aequilaterum EFG. I-ungantur HE,’
HF, HG. Ex H piano huius cirCuli excite-
tur ad radios HK, quae fiav:AC, 8: iungan-
tur KE, KF, KG. EFGK erit temedrum de-

- fideratum. . i1. Etenim quia ang. KHE efi 5 reâus,ideo-
que z ACD, &z KH z AC, HE z CD: erit

m 4. L ° KE :- AD. Similiter KF : AD r. KG.
w-flemmî- Et quoniam AB:: 3 BC,& AB: BC:”ADq:
à 3&2” 1)qu en]: ADq r: 3 DCq z 9 3 Hqu: ”
g, .2, 13. ’EFq. Hinc EF :- AD ; &Vergo FG : CE

l . :EFzADzKEzKF: KG. Sun:. ergo An EFG, EKG, FKG, EKF aequiIatera 6c
1.26.6efiu. aequalia. i Ergo EFGK ":0: 7 retraedrum.

z. Pro-

M96-

mz*

z. 3. def. il.

1’ Vel potins "trahirait; quad 8: in fequcntibus
intellige.
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2. Producatur KH in L vt fit HL : C8.

Quia " AC : CD : CD z CB: cri: KH : HE «o 60h 8. 6.
z: EH: HL. Ergo femicirculus fupet KL
defcriptus 4’ tranfibit par E, 8:, marieuse. KL, a [Chia
conuerfus trnnfibit etiam per G à: F, quod eo-
(lem modo oflendetur. Ergo 76 fphaera data, Z’Wdem’

cuius diameter efi: AB : KL, comprehendet

tettaedrum E. F.V 3. uia AB : BC z 4 3: I: .erit conuerten-
doA :AC:3:2. EfiveroBAzAD": u
AnzAc,&hchB:Ac::iABq:Ain.au»
Ergo ABq :3 ADq z 3 KEq. Q. E. p. n i’

L E M M A.
Demanjtrzndum 41mm ejl, (a? AB: BC :

ADq: DCq. A
Nana quia BA: AD z" AD: AC: erit BA

X AC z ADq. Et quia AC:CD z " CD:
BC: erit AC X CRI: CDq. Hinc AB: BC
:"ABXAC: ACXBC: ADq: CDqJI. 1- 5-

Q. E. D. . i” Carol. Diameter fphaerae KL cit faquin.
un altitudinis KH tetraedri infctfiptî. .

I* Stbal. Latus tetta’edri FG potentia eft fesqui-
alterum altitudinis tetraedri HK. qu FGq:
HKq : ADq: ACq :AABq : ADq : 3:2.

PROP. XIV. PROBL..
Oâaedrum conflituere, Cf cade»! [phare

tomprebendere, qua E9) pyramide»: ; turque dî-
monjirare, filmera: diamnrum AB patenta»
(114th (JE: lateri: zpfiur oâaedri. v

- . i B b 3 Dam
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Data diameterAB bifecetur in C, a: defcri-
bamr fuper AB femicirculus, 8.: ex C in A!)
ducatur perpendicularis CD, ô: DE iungarur.
Fiat quadratum EFGH, cuius latus z BD.

a Ex punéîo I interfeâiqnis. diametrorum EG.
PH plana EFGH ad reâos ducatur KIL, 6c

k fiat K! z ÎL :2: 1E, 8: iungantur K5, KF, KG,
KH, LE, LP, LG, LH.

a. 9. 4. 1. Nam quia * E1211! a: ang. EM-reéîus:
à CritflEquzz Eiq. Et quum Klzflî, ac aug.

RIE reâus 7*: eut 8c KEq :1 EIq. Hinc
EH r: KE. Similiter KH z HE. ErgpA.
EKH cit aequilaterum. Eodem mode ofleu-
demus, reiiqua triangula, quorum bafes fun:
EF, FG, GH, HE ô: vertices K, L, eflë aequila-

tera. Et panet omnia haecAainter fe aequa-
3.a.fch.s.r. lia 3 efiè. Ergo KEFGHL cit ’ oâaedrum.
l. 37416211. Q. E. Fl I ’

2. 3. nia KIL: 1E z IL: fcmicircuius
fuper KL defcriptus tranfibit pet E. Et ma-
nente KL conuerfiis hic femicirculus tranübic
etîam per F, G, H. Ergo fphaera diametri ,

v KL comprehendet hoc oâaedru-m. Sed à
data fphaera. Nam quia KEz-EL, 6c ang. in

a fenu-
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femicirculo KELë reâus efl, cri: 1qu : ne. 3.. 3.
2 KEq. En veto AB:-.2 BC, a: me; ne» 53-68-9
:ABq: BDq. Ergo ABq z 2 Bquzz. . ’
KEq z KLq. Hinc diametro dame AB ae-
qunlis efl ipfa KL, ideoque oûaedrum fi)hae.
m data compreheuditur; a AB potentia du-
pla efl lateris oâaedri KE. Q. E. F. à: D.

* Corail. 0&aedrum confier ex duabus pyrami*
dibus aequalibus, bafin quadratam habentibus, 8c
altitudinem aequalem femidiametro fghacrae cit-

cumfcriptae. ’PROP. XV. PROBL.
A Cuâum panflüiære, cf

, «dam-[fluera mularde».
de", qua 65’ priai-a: ; at-
quc demonjlrare , fibaema
diamctrum AB Iateri: po-

* n D N O tamia triplan: fifi. ,
. B Ex AB auferatur pars *N tertia BC, 5:, fupetAB

defcripto femicirculo, du-â
catur ad AB perpendicula-

E H ris CD, a: iungatur DB.
L MFiat quadratum EF CH

i; ’ habens Iams :DB. Ex,
unâis E, F, G, H lano

Ï G IEÎIFGH ad reâos 9 pexci-
tentur EK,FL, GM, HN, quamm quaeque fiat
r: EF. Iungantur KL, LM, MN, KN.

’1. Quidem ex conflruâione fatis pater fo-
lidum genitum elfe ’ cubum. A (1., E. F. a. :5.defiu. »

"J Bb 4. a. 3.

tu. n.



                                                                     

u. 3. dcf. n.
A. 1m. 3.6.
p. confit.

Y. 4. il.

2. 47- i.

8

39. EVCLIDIS .ELEMENT.

A - 2:3. Iunganrur EG,KF,
. KG. Et quia ang. REG

redus ’ efl : femicirculus
fuper KG tranfibit A pet

I E. Rurfus quia F anguli
D C cm, GFL reâi funt, ideo-
’ q . que GF piano EL reâa ’
l B N efF, & hinc* ang. GFK re-

âus z, alius femicirculus
fuper KG mutilaitA perF.

H Idem de reliquis punâis

E .. H, N, M, L oflendetur.L Quare femicirculus fuper
’ KG, manente KG, conner-

Ii I a fus fadet fphaeram, quae
cubum EM comprehendet. Dico autem,
diametrum KG : AB. Nam nia EGq :
:52EFq :2, EKq: ô: KGq :EGq-l-
EKq: erit KGq :3 EKq : F 3 BDq. Sed

o. cor. a. a: quum fit AB’ r: 3 BC, ô: AB’: BC : ° ABq:
20. 6.

Î. la. 13!

BDq: erit ABq :3 BDq: KGq. Ergo KG
z AB., Itaque cubus faâus*e1t,quem data
fphaera comprehendit, à: diameter AB po-
tentia tripla cit lateris eius FG. Q. E.F 51D.

, - a.i * Sahel. Quia AD erat ” latus tetracdri fphae-
ne dame infcripti: pater dîamepum fphaerae AB
poire lutera retraedri 8c cubi in «des: infcripto-
mm.

PROP. XVI. PROBL.
Icofaen’rum couffitucre, 55’ mais"! filmer!

tomprcbrndere, qua ÜPratÆéîarfigurauat.

i

a:

’:- -----..------



                                                                     

LIBER xm. 393
que dium demonflrarii, icofiedri Iam: irratio-
ndlcm (Je limant, qua: miner appellatur.

i É-l a à
î R kvj T

Ë

48.

A . « I. Adatae fphaerae di-
ametro AB’ abfcindatur
pars quinta BC, 6c [uper
AB defcripto femicirculo,
ducatur ad AB perpendi-
cularis CD. à; BD iunga-
tur,*quo interuallo defcri-

Huic iufcribatur pentago-

c num aequiiaterum à: ae-
. qui’angulum EFGHI. Cir-

v B l cumferentiae EF . FG,
x (3H, HI, 1E bifecentur in
K,L, M,N,O, &iungaururKF. FL,LG,GM,MH, A

B b 5 HN,

batur circulas EFGHI. -
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HN,NI, 10,015, EK, item
KL, LM, MN, N0, OK. Ê
Erit ergo KLMNO pen- ’
tagonum aequiiaterum 6L
aequiangulum’ , a: E0 de;

cagoni latus. A punais
E, F, G, H, Iipfi circuli
plano ad reâos erigautur
EP, F Q, CR, HS, 1T, feuli-
diametto VK fingillatim
aequales, ô: iunganturPQ,

B QR,RS,ST,TP, PK, KQ,
. . QL,LR,RM, MS;SN,

NT, TO, OP. Iam quia EP, 1T parallelae! i
funt, erit PT :EI ’, ô: hinc PT erit 1&1th
pentagoni aequilateri in circulo QRSTP ipfi
EFGHI aequali. Idem de reliquis PQ, QR,

R5,

en).39a?
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LIBER XIII. l 3,5’

R5, ST demonfirabitur eodem modo. Eric
ergo PQRST pentagonum aequilaterum. Et
quia PE efI iatus hexagoni, E0 vero decago-
ni: erit,ob ang. PEO reétum 7, P0 iatusten- r. 3. clef. u.
agoni in eudem circule. Idem pater de * m 3*
0T. Ergo POT erit A aequiiaterum. Sin
militer oiienditui, ipfa PKQ, QLR, RMS ,
SNT effe Aa aequilatera. Pater etiam ex di.
ais KPO, OTN, NSM, MRL u LQK Aa ac-
quilatera eife. Ex V centro circuli EF GI-iI
ipfius piano ad reâos ducatur rafla, in qua
ex vna parte puna-i V capiantur VX : lateri
hexagoni, ô: XY :. lateri decagoni, ô; ex ai-
rera VZ 2 XY. Iungantur PY,’PX, YT, EV,
KZ. Quia VX, FE, fun: C paraiieiae à: ae-
quaies 0: erit PX paralieia ô; : °’ EV lateri (P. confit.
hexagoni , ôz ang. PXV reéiusx, hinc a: PXY 7*de En
faims. Quare , quum XY fit decagoni iatus,
erit PY z iateri pentagoni :. PT. Idem
iunâis TX,V[ pater de reaa YT. Ergo PYT
cit A. aequiiaterum. Similiter aequiiatera
fun: Aa reiiqua , quorum vertex en: Y, 8: ba-
fes funt TS, 8R, RQ, QP. Rurfus quia 9K2q
: KVq -i- VZq: erit K2 :- lnteri pentago-
ni z KL. Eodem mode, iunéiis LV, L2
oflendetur LZ : KL. Ergo A. LZK acqui-
laterum efI. idem ofiendetur definguiis Ais,
quorum bafes funt LM, MN, NO, OK ô: ver-
tex communis cit Z. Confliturum ergo eili
folidum viginti trianguiis aequiiateris con-
tentum, quorum aequaiitas etiarn pater. Q.
E. F.

a. Quia
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C

B

EVCLiDIS ELEMENT.

D

. 2. uia VX, XY flint
lacera hexa oui 8c deca-
goni: erit YV : VX z:
VX: XY. Hinc 9 YV:
VK : KV : VZ. Ergo
fuper YZ defcriptus femi-
circuius 0 trapfibit per K.
Similiter quia ZX :YV, -
ô: PX :VX, erit 2X:
XP : PX z XY, ô: hinc,
0b ang. ad X rafles, femi-
circulus fuper ZY trami-
bit etiam pet P. Quare

quum idem fimiiiter de reliquis verticibus
anguiorum icofaedri oflendi poilu; confiait,
femxcxrcuium circa ZY manentem rotai-nm
tranfiturum eiie per vertices omnium anguio-

mm
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mm icofaedri, 8: ergo hoc icofaedrum com-
prehenium iri fphaera diametri ZY. Et quo-
niam, bifeëia vx in W, WYq a : 5 WXq; "a 3- 8:94:-
ZY vero : z WY, ac VX : 2 XVX: erit lap- 15’ Si
ZYq : 5 VXq. Eii autem AB : 5 BC, on
ABq: BDq r: 7 A8 : BC. Ergo quia ABq ’Y- °°f- 8.5i
: 5 BDq : 9 5 VXq : ZYq: fphaera dia- 2°. 6’
metri ZYicofaedrum comprehendens erit da-
tae fphaerae aequalis. E. F.

3. Denique quia diameter data AB efi P, 8c
ABq z 5 BDq: erit 3 à: BD ideoque tout 3.6-dCfi’°-
diameter circuli EFGI-lI rationalis. Hinc
quum iams pentagoni KL fit i miner; ô: ea-
qdem KL fit quoque iatus icofiiedri: pater ia-
tus icofaedri efi’e irrationaiem quae minor vo- A

catur. Q. E. D.

c.’ u. 1;.

Corail".
Sphaerae diameter potefi’ quintupium eius quae

ex centro circuli quinque icofaedri lutera ambien.
ris. Et ldiamerer fphaerae icofaedro circumÎCri-
pue compoiita eii ex latere hexagoni 8: duplo ia-
tere decagoni. quae in eudem circula defcribun-
-tur.

PROP. XVII. PROBL.
Dadtcaedrum conflr’tutrt, 59’ au!!!" filmera

comprebendar: qua 65’ pracdiffa: figurai; at-
que etiam demanflmre, dodmzedri latta
irrationalem, quae apotome appellatif. *

l. Exponnnrur pi’ncdiâi cubi ê duo plana a, u. ,3.

ABCD, SCIE, quae fibi inuicem mua fun: ,
à corum finguia lutera bilecentur, 6c iungan-

sur
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E M En"? GK, HL y’ z X I N0. Reâae NP,
P0, HQfecentur ex-

N   ’ 0 trema ” ô: media m-
tione in R, S,T puna

z H c ais , in quibus ad
T ’ plana cubiôz ad ex-

Y xv teri0res eius partes
G q K excitentur perpem

diculares RV,. SX,

A L D TY, quae fiant ae-quales ipfis RP, P8,
QT. lunganmr VB, BY, YC, CX , VX, quae
terminabunt pentagonum dodecaedri. Nam,

s. 4.13. iunâa RB, quia 9 PNq 4- NRq :3 RPq, 6; V
BN :PN, ac RP z RV: eü BRq :ŒNq

a. 47. x. 4- NRq :23 RVq, ideoque BVq :  BRq
4-. Rqu4RVq. Hinc BV z 2 RV. Sed

q- 7. 14a quia PNzPO, ac 0b id RP :*PS: en" VX
* 33. h :u R8 :2PR: 2 RV. Ergo BV:vx.

Similiter BY, YC, ô: CX ipfis BV, VX aequa.
les oflendentur. Sam: autem hae quinque re-
âae in vno plano. Nam ipfi RV vel SX du-
catur parallela P2 ad exteriores cubi partes,

A. 3. def. 6. à: îunganmr 2H, HY. Et quia A HQ: Q?
.u QT: TH, 6: HQ a HP, ac TY::QT:
PZ; efl: HP: PZ à. YT: TH. Sed HP, YT,

p. 6. n. eidem plana BD ad mélos infiftemes, funtl’
’- 31’ 6’ parallelae. Ergo ZHY efi’ vna tafia , ô: pro-

37,", indeg in vno plana. Pentagonum   ergo cfl:
BYCXV,&aequilaterum. Dico etîam aequi-
angulum efTe. lungantur enim BX,BS. Quo-I
niam NP 13:61: efi in R extrema ac media ra-

’ tione,

rafiot
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floue, a: S? : PR: erît w NSq 4- SPq :3 r. s. 1;. a:
PNq. Hinc N5q-I-SXq:3NBq,ôzNSq-!- 4. 13°
SXq4-Bqu4NBq, id efl’ SBq-i-SXq:
BXq z 4. NBq. Ergo BX z 2 NB :4 BC.
Quare in Ais BVX, BYC erit C ang. BVX : ç. 8. l-
BYC. Similiter oflendetur mg. VXC z BYC.

’Ergo pentagonum BYCXV eflz-r aequiangulum. ’- 7- 13-

Si igitur ira ad vnumquodquc duodecim la;
terum cubi eadem confiruantur, quae hic ad
latus BC: figura folida confiituetur, duode-
cim pentagonis aequilateris à: aequîangulis
a aequalibus contenta. Q. E. F.

2. Producarur 2P intra cubum. Occurrer
ergo diametro cubi, à: ambae fa bifecabunt ’, f- 39. "-
quad fiat in W. Efî ergo chntmm"fphae- "’ ’5’ 3’

me cubum comprehendentis , ô: dupla PW:  
9 lateri cubi, ideoque PW z PN. Et quia o. 34. n
PZ:PS, erit ZW z NS. Iam quum prac-
terea 2X: P8, 8c NSq-l-SPq: 3 PNq : erit " 
3 PNq z ZWq -l- ZXq :: ’ XWq. Sed feL .. q. l;
midiameter fphaerae cubum Comprehendentis
potefl etiam” triplum dimidii lateris cubi PN.
Ergo XW en: femidiametro fphaerae cubo cir-
cumfcriptae aequalis. Quare quia W eft cen-
trum: erit X in fuperficie fphaerae. Simili-
ter vertex cuiuslibet reliquorum angulorum
dodecaedri in fuperficie fphaerae eflë demon-
flrntur. Ergo dodecaedrum fphaera com-
prehenfum cit data. Q. E. F. I

3. Quoniam A NP : PR : PR : RN, ideo- A. 3.86. 6.
quex NO:RS:RS: zRN:RS:RN-!-SO; 76- Iî- Su
NO autem   RS, ideoque R8) NR -I-- SO:
erit A reflae N O extrema ac media ratione fe-

au



                                                                     

4go EVCLIDIS ÉLÉMENT.
&ae maior portio ipfa RS :- VX; Et qui:

- fphaerae diameter, quae " potei’c triplum ip-
4I- 6o l3» fins NO, eft p: erit ô: N0 p; ergo 4’ VX apo-

tome. Q. E. D.
1. Corail. Ergo latere cubi extrema ac media fan

tîone fe&o, eius portio maior effidodecaedri Incas.
” a. Carol. Liquet etiam , re&am fubtendentem

angulum pentagoni in dodecaedro eflè latuscubi
in eadem fphaera infcripti.

PROP. XVIII. PROBL-
G ’ Laura quinqutfigurant»; expone-

71, inttr fêtant-
para".

. q l. ExpdnaturE r M dame fphaetae dî-
ameter AB, & fe-

. cetur in C, D fic,
.4. a. v: AC:CB,&"AD :2 DB. Fiat

A K C D L Bfemicirculus ABE.
6: in AB perpèndiculares ducanrur CE, DF,
a; AF, FB iungantur. Et quia AH z 3 BD:

fi- COMM- efl: ” AB z; AD. Hinc quia AB: AD z r3
a. fg? g; & ABq: AFq: en ABq .-. a AFq. Ergo AF
7, 13, .3. efi 7 lams tetraedri.

a; Quia ABq: BFq :33 AB: BD 23:1:
3. 15. 1;. BF dt lams cubi a.

3. Iunâis AE, EB, efl ABq: BEq :: la AB:
q W 13’ BC z 2: 1. Ergo BE efi latus oâaedrifl

4. In A3 ducatur perpendicularis AG 1:
AB. lunâa GC,« a punétÎo H ducaux: in A6

z k per-q
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LIBER qu 4o:
perpendicularis HK. Iam quia HK : KC:( a. 4. 6.
GA: AC ç 2: 1: erit HKq z 4.1(Cq, ideo-
que 5 KCq : CHq :1 CBq. Et quoniam
AB::BC, &AD:1DB:eritDB":zn- s. à
CD, ideoque ’CB :3 CD, ô: CBq-z 9 CDq.
Ergo KG u CD. Fac CL z KC, 5c in AB
duc perpendicularem LM, iunge MB. Quia
CBq : 5 KCq ; eft 9 ABq : 5 KLq. Ergoiî- m sa
KL efl: laças hexagoni ’ in circulo quinque ”°°ma"3i

icofaedri latera amblentis, ideoque AK :
LB :’ lateri decagoni in codem circule. Sed ’
ML z * HK z 2. KC z: KL : lateri hexa- a. u. 3.
gonî. Ergo MB cit A Iams pentagoni in eo. *’ ’2’ i”

dem circulo, ideoque latus P icojàedri. » .F’ l” I?
5. Secetur BF extrema ac media ratione: l

erit maior eius portio. BN latus dodecaedri.u finançât
(6. Ex bis liquet, lote-ra retraed’çî, oâaedrî

a cubi efTe p 6 diametrO’AB fphaerae. Nam
. quatum partium 6 efi ABq, earum 4 efi AFq,

trium BEq, ê: duarum BFq. Ergo 5 AFq: E. no S-
;BEq : z BFq, ê: BEq :2 BFq. Icofae-
dri vero ô: dodecaedri latera nec inter fe nec
ad praediâarum figurarum lacera funt in ra-*
tionibus ration Iibus: quia illius latusi F efi

* miner, huius apotome’. a. :1. :3.
7. Dico MB icofâedri Iatus mains cire latere

dodecaedri BN. Nam I3 FBq : BDq z AB:,p. en 8k
BD : 3 : 1. Sed ADq : 4 BDq; Ergo 2°. 6.
AD ) FB, ideoque AL ) FB, Iam AL fc-i
êta eft extrema ac media rationev’i’," &mgiôr g. 9.13.

eius portio eft KL; hinc quia à: FB excrema ac
media ;atione fedia cil, à: eius maie: portio

’ C c EN



                                                                     

4o: EVCLID. ELEM. L X111.
.3.dcia.BN cit: erit KL’xBN. Ergo ML :KL

"1 ne u BS, ideoque z MB x BN. QE. F.
and.

Sahel.
Dico putter iam diffa: quinqua figura me

tmflitm’ 4113m figura: f, que filé figura) a.
quanta-i: (f tequiangulù, interjê "M6141,
(minceur.

o. magna. Ex duobus enim angulis planis ’ non con-
flituitur angulus folidus. Ex tribus autem
triangulis aequilateris à aequalibus confirai-
tur angulus tetraedri, ex quatuor ofiaedri, ex
quinque icofaedri: ex fex autem pluribusue
nullus confliruetur T, quia fax anguli A ae-
quilateri : " 4. Reflis. Porro fub tribus
quadratis continetur angulus cubi. Sub qua»
tuer autem pluribusue ’ nullus angulus foii-
dus contineri potefl. Sub tribus pentagonis
aequilateris à: aequiangulis ac aequalibus con-

,tinetur angulus dodecaedri. Sub quatuor
autem pluribusue’ nullus comprehendeturî
angulus folidus: quia corum fumma 4’ x 4
reâis. 0b eandem mtionem ex aliis figuris
polygonis aequilateris à: aequiangulis nullus
folidus angulus conflitui potefl. Ergo nec
fieri potefl figura folida ex figuris planis ae-
quilaterisôz aequiangulis praeter quiane di-
étas. Q; E. D. a q

i T-Iem lutent intelli ’t figuram cuius fi ito-
. liai anguli fut: acqueginultis puois anguhspgitlonti-

Il . . n , a* i EV-

1
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VC LI D ISELEMENTORVMi
l LlBERXIV.f lCtïfi’ffifiî’i’îl’îi.

mon 1.; THEOR.
E aux" a centra A cira-

C li catimini ad Iam 8C pen-
tagoni aquilateri in coda» o.
circula dçfiripti pegmndi. I

V tulari: ducitur AD, dimi-
dia a)! unilingue a" du:
AC que ex centra, «’5’ la»

F tarir dure-agoni in cadeau cin-
mla defiripti.

i Nam producatur DA in F a E; fiat DG:
ED, 6: iungantur CE, CC. Iam quia tout.
circumferentia circuli r: 5 BEC: erit dîmidia’ .
FCE :. .5 CE, quae dimidia efl u ipfius BEC. au si 8:63"

Hinc quia FC a 4. CE, erit la ang. FAC:4
DAC. Sed FAC :1- 7 a DÉC. ErgozDAC a. 4. r.
:DEC: 3 DGC. Quare AG 2 « ce: fi flua
CE,*ideoque AD z CE "4- ED, 5: a AD 2
CE 4-- AE, id efi, AD z: à CE-i-ê AC. E11:
autem CE lattis decagonî. Q E. D.

L E M M A.
, Si in circula pentagonum amplifiera»: cita a .

firiôatur .- quadratum quad fit ex latere BC . â i

v Cc a a pan: "

.. BD

I î Ve! venins Hypficlis Alexandiini de quinque tout:
., . pomme liber Prier.



                                                                     

404 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

E pentagoni, 1mn mm
B C drain quadfit ex "624, qua:

Ë datcha pemagoni [attribut
fihenditur, quintuplant e-
rit quadrati du: , que: ejl
ex circuli rentra A.

Ex centro eirculi A du-
e F catur in BC perpendicula-

ris FADE, ô: iungarur CE.
quae erit; lams decagonî, item CF, quae duo
pentagoni huera fubtendet. Et quia FE :

f-gfiw- 3’; AE, erit 4 AEq : FEq : a ECq 4- CF .
5.16.33. Ergo 5 AEq : AEq 4- ECq -I- CFq :

BCq -I- CFq. Q E. D.
PROP. Il. THEOR.

Idem circula: comprebendit dodaeaedri Peu.
:agonum ABCDE (’9’ iafiedri triangulam F CH

in cadcmfihaera djertptorum.

D *-’------iK M un L
».E C 0,

A B N IF G.Sic fphaerae diameter’KL. Iungatur BC,

flamme» ô: exponatur i reéia talis, Vt KLq 2 5
,., cm», 15, .3, MNq. Ergo * MN en: quae ex centro circuli,

per quem icofaedrum defcribitur. Secetur MN
extrema 6c media ratione, ô; fegmemum mya-

, in:



                                                                     

LI BER» XIV. 4.05 ’
ius fit M0, quae ergo erit A latus decagoni a. 5. a: fch.
in codem circulo. Iam quia, 5 MNq: KLq 92’ à: l
2a; CBq; a 3 CBq: 5 MNq z: v 3 ABq;5"’8;.ç,;,,7’

MOq: erit 3 ABq : 5 MOq. Sed quia FG v. 8- 13.8:
efi Ë latus pentagoni inkpraediâo circulo: erit y 71:4];
5 FGq z ° 5 MNq-i- 5 Moq : 3 CBq 4- 32: .3:
ABq z" 15 quadrans eius quae efi ex centro cir- un 16mm!
culi circa ABCDE circumfcripti. Atqui 5 FGq g. A
: e 15 quadratis eius quae eft ex centra cir-
culi circa FGI-I defcripti. Ergo circuli circa
ABCDE, 5: F GH circumfcripti aequales funt.
Q. E. D.

PROP. HL THEOR.

Sifuerit Pentagonum aequilaterumêf acqui-
angulum ABCDE, 69’ cira: circula: ,- a
centra F autem ad vnam luta: ABipcrpcndicu-
lari: FG duéîa funin quad triait: filé une la-
tere AB Üperpmdiculari FG continetur ficper-
ficiei dodecaedri’afl aequale. h Item

Sifucrit triangulum aequilatemm HKL, 5’
pina piranha, daim- centrum M, 0’ ab
en perpendiculari: MN: quad tricier fifi HK,
MN continctur figerficiei t’a-qflndri daguai: ejl,

Cc; * " 1.Iun-



                                                                     

«qui.

«a .EVÇLIDIS-ELEMENT.

D ’ Il

il l HKA v1. Iungantu-f AF, FB. Quia 5. AB X’ F6
z ’ no A AFB r: 2 pentagonis ABCDEzerit
30 ABXFG :711 ABCDE :fuperfici’eî

dodecaedri. v i2. Iungantur HM, MK.- Quia a» HK x
MN’zôAHMK a." z A HLK: erit 30
H’K x MN :- ao A HKL :3 filperficiei lac...

faedri. Q. Ba D. i ’
Gai-ai

Evgo faperficies dodecoetîrî off ad’ finmficîem

icefaedri in eadem fphaera, un refiangulum fui)
latere pentagoni 8: perpendiculavi ex. centre cin-
euli circumfcripti ad- inné duâa ad refleugulum
filb latere tuianguli 8c perpendiculari. ex centso
circuli cirez triongulin. defèriptî. 5’

PROP. 1V. THEOR.
AW V: doduaedri variai"adfiperficiem in aedri 1 in

a]! Iam cubi A Ml icojàcdd
(au: BC.

I Circqu ECD qui icoià-
edrî triangulum, ideoque
a: dodecaedri peutagonum,
U’ compreheudit, infcriba-

tu: pentagonî rams CD, a: trianguli CB. Ex

centra

D

..- I



                                                                     

5.1 ,12? uolxa’l’*flj

à»; Ri:

la au [a n t1

I extrema ac media ratione feâae maior portio

L [B E R XIV. l 497
’cenero E ad BC,CD ducantur perpendiculares
EF, EG. Producatur EG in H, &iungatur
CH, quae erit lacus decagoni. Hinc fi EH
-i-HC extrema ac media ratione fecetur: erit 9 n

l 7* ’ o Î* EH maior portio. Sed EG :"âiEH 4- , a. l. w;
HG, sa 1:".sz à EH. Ergo duplae ipfius EG ç. 3. fch.

la. 13.

. w - - . . COI-ent 2ER Sed ipfius A extrema ô; media ra- x :7 13
tione feâtae maior portio 76 efi CD. Quare’i’ u. 7. la:

AzCDZEGzEF; ideoque A XEF Z
co xEG. Efi ergo A à BC 2a Ax BRU-1.6. .
Be x EF .2 c1) x-EG: BC x51? 2:" do- *°°’r-Pm.
decaedri fuperficies ad icofaedri fuperficiem.

PROP. V. THEOR.
guida rafla En" nm:-

m a: media rations. [264,
m rationem baht en, a:

fifi quadratum totüuquîf
quadratum maiori: portionù,

i ad mm, que: Potcfi quadra-
G M mm totiu: il 4144497811»: mino-
A)---------5 rinortionir, tandem baht cu- a

bi laMA ad latta icqfizcdri B. .
Sir enim circulais C isj, qui capit icofaedri

trianguium à: dodecaedri pentagonum in ea-
dem fphaera defcriptorum. Ex eius centra
D, ducatur vtlibec reâa DE, quae extrema a:
media ratione feeetur, vtvmaior eius portiô
fit FD. Sit G latus idodecaedri, quae la erit p. x. en
maïa: portio reétae A extrema mediaque xa- .7. :3.

Cc 4. donc



                                                                     

a. (ch. 9. a;
s. 13.

n. le. 13,

il 14.

.0 6. la.

4.08 EVCLIDIS ÉLÉMENT.
donc feëtae. Et quonîam
B latus trianguli icofaedri in
circula C cit, erit Bq : Y 3
DEq. Sed DBq 4- EFq
z 8 3 DFq. Ergo Bq:DEq

B, l -l- EFq : DEq : DFq :F"
(eh-.4 Aq:Gq,&hinç quBq:
Ah------1 Gq : DBq -l- EFq. Sed

. . quum G fit latus pentagoni
dodecaedri in circulo C; à: 3 DF lams ’de-
cagoni in eodem: erit Gq :,” DEq-I-DFq.
Quare A: B z V (DBq .4.- DFq); J (DBq
d- EFq) , ô: ergo ’, qualibet refla extrema 6c
media ratione fèfta, quam rationem habet ca
quae poteft &c. E. D.

PROP. VI. THEOR.
V2 Iam: cubi ad icafiçdri latta", in a]! do-

decjaedrifilidum ad filidum icqficdri.
(Luia enim idem circulus pentagonum dode-

caedri ô: triangulum icofaedri 3 in eadem fphae-
’ ra capît: fi e centre fphaerae in planum huius
circuli intelligatur duâa perpendicularis ; emnt
pyramides, quae pentagonum 8: triangulum ba-
fes habent,aeque altae. Vt ergo pentagonum
ad triangulum, ira en: ’ dodecaedri pyramis

, ad pyramidem icofaedri ; ac proinde vt 12
pentagona a3 20 triangula, id cit v: fuperfi-
des dodecaedri ad fuperficiem icofaedri, ira
dodecaedrum efi ad icofaedrum. Nam quia
perpendiculares ex centro fphaerae in circu-
los*in fphaera aequales duélae, in centra e0-
rum circulorum incidunt, ô; ergo aeanles

c unt:



                                                                     

LIBER  XIV. 409 .
funt: dodecaedrum in u, icofaedrum in zo
aequales ’ pyramides , in centra fphaerae ver-
tices habentes, diuiditur. Efl ergo c v: lams 5 4" W
cubi ad icofaedri latus, ira dodecaedrum ad
içofàedrum. E. D.

PROP. VIL THEOR.
B Si duae "fia: lima:

IA*---’-* AB, CD extrema a: me-
c F D dia ratianefiéïae fucrint:
orant 1714th! Portion: AE, CF v: tous AB,

CD. ’i Nam quia A AEq :: AB X BE, 6c CFq-:A- 17- 6.
CD X DF: erit 4. AB X’BE: AEq z 4 CD
XDF: CFq, à: componendoF(AB-l-BE)q:I& 8. 3o
AEq : (c1) -l--DF)q: CFq. Quare ’ AB’f a °°

-l-BE:AE: CD -l- DF: CF, à: compo-
ncndo z AB: AE : z CD: CF, ô: alterne AB:

.CD:AE: CF. Q. E. D. r d
Confier.

Dodecaedrum 8c îcofaedrum in eadem fpham
candela) inter fa rationem habent, quam, fi re&a
linea extrema ac media ration: feeetur, habet en
quae potefl quadrata rotins 8c maioris portionis,
ad cum quae potefl quadrata tatin: 8c minuit

* pommais.

flkifi’
-. ËËBËÎ

æææ V

.Ccs EV-
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E V C L l D I S
ELEMENTORVM

LIBER XV.
.C’ŒÈÜa’QtN-ixkll-I-Iü-

PROP. I. PROBL.
E . H la data à». ABCDEF.

. GH mantille?» defiriàæ,
5?;

r G Ducautur dîametri qua-
. DL l O dratorum GA. GE, GC,

EA. EC, ÇA, quae cames
* inter je aequales furax.
Ergo triangula EGO, EAG,

A B AGC, EACfimt aequilate-
ra, ô: aequalîa. Proinde EGCA retraedrum efi,

p, ,1. MIL cubi angulis infiflens, à: ergo ipfi infcriptumt’.

«QI.

Q. E. F.

PROP. Il. PR CBL.
In du. pyramide ABCD

. oflaedmm dcfcriôcn.
. K v G l * Bifecenmr latent terme--

vdriinpunâis E, F, G, H, K, L.

H C F Haec punfta connefiantur 12.
mais, quaeomnes inter fe?’

A E B aequales cum. Quare 0&0
. triangula, quae bafes habent

redus HG, GL, LE. EH ô: vertices K, F, ae-
quilatera erunt ôz aequalia; &folidum fubipfis

r I com-
14.3



                                                                     

rvcun. ÈLÈM. L. xv. 4H
comprehenfum oâaedrum erit, data tetraedro
infcriptum. Q, E. F.

PROP. Il]. PROBL.

. E . F In duomlaAB-
O . CDEF G oâaedrum

T S defcrihre. sSumamur qua. 3.1. 4;

D C dratorum centra K, i’ N G L,M,N,0,P. Iun- .
d 612e 12. reâae ML,

LN, NP &c. con-
Q P R fiituent 0&aedrum.

Nam per P. N, 0.

A B M, ducanrur late-ribus quadrati AC paraileiae QR,RS,ST,MQ,
quae iisdem lareribus , ô: ergo inter fe aequa-
les emnt. (*Patet veto has reftas fe mutuo
rangera; quia 3 QT, ST eaudem ED, a: R,
5R eaudem GB,&NR, QR eaudem AH ôte. ’-
fecant). Ergo anguli MQP,. NRP ’ faut reâi. ,, n. .3
Hinc quia MQ, QP, PR, NR, quippe aequa-
lium T , QR, RS dimidia, aequanrur: erit
MP z PN. Similiter oflenditur, MP,OM. a. ë g
NK, NL 6: reliquas aequari. Ergo 8 trian-
. la, quorum verrices L, K, haïes latera qua-
drati MONP, funt aequilatera a: aequalia, a:
confiituunt ergo cétacdrum cubo infcriptum.

Q. E. F. o v i ’

PROP.



                                                                     

14-1.

9. a. 6.
c. r4. :3;
l. l0. Il.

A. a. fch.
Il. l.

u. a. fch.
33. la

412 EVCLIDIS ÉLÉMENT.

PROP. 1V. PROBL.
. . ’ In data 0634:4!"

A B C D E F album .
defcriüere.

* Latera quatuor
triangulorum py-
ramidis BCDEA bi-

D fecentur in M, N,
0, P, fit iungantur
MN,NO, 0P, PM,
quae aequales ” funt
inter fe, a: paralle-
lae3 Iateribus qua-

drati ’ BCDE, ô: proinde * angulos reâos in-
ter fe comprehendunt. Quare MN OP eft qua-
drarum. Deinde bifeâis lateribus huius qua-
drati in. G, H, K, L, iunganrur GH, HK, KL, LG,
quae’l fun: aequales , ô: angulos rectos A com- *

prehendunt ; quia anguli, quos cum reâis
MN, N0 , OP, PM faciunt, femirefli F funt.
"Ergo GHKL efi quadrarum. Si in reliquis 5
pyramidibus oâaedri eadem fiant: confli-
tuentur 5 alia quadrata ipfi GHKL aequalia,
ô: cum ipfo cubum terminantia, data cétac-

dro infcriptum. Q. E. F. ’ -
PROP. V. PROBL.

In data icafiedro dodemcdrum defiriôert.
Sir ABCDEF pyramis icofaedri, cuius bafis

pentagonum ABCDE. Iungantur centra cir-
culorum, in triangulis AFB &c. infcriptorum,
mais GH, HK, KL, LM. Dico GH K LM

cire



                                                                     

ïïï» v . LIBER XV. 4.,
L A efl’e pentagonum dode-
Ïu ’ N caedri infcribendi. Nam
reflue FG, PH, FK &c.in. B Eproduâae bifecabunt ’ v- 4-3

Ô latera pentagoni in P,
.Z’: v N, O 6m. quiag bife- 5.4. 3.
"ï C D cant angulos ad verti-
Q” ces F triangulormn.gay Iunganrur PN, NO, quae proinde aequales.
05;; erunt ’. Iam quia ’ FP :FN z F0, ac ’ a. 26. "r. l
Cl... FG z FH z FK : erunt GH, HK ipfis PN, f 8; 4&3.
’ N0 * parallelae, ac inde erit 9 PN: CH z ,:,jch4.6.

NF : FH : N0 : HK, ideoque GH : HK.
Similiter HK : KL &c. Porro quia ana.

A. GHK’:PNO,ac HKL:NOQ&c; ang.c. Io. n.
hm autem PNO:’ NOQ, quia ambo funt com-Fûtfiholî-lo
M plementa aequalium ’ angulorum in 1 , O ad

duos reâos: erit ang. GHK z HKLôzc.
Denique ex punéio fublimi F in planumAB-
CDE duétum inrelligatur perpendiculum, a: a
punâo, in quo plana occurrit, duâae fint re-
flae ad punit) P, N, O, Q, quae cum perpen-
diculari angulos” reüos facient. 111i, quae a. 4. Il.
par P duâa ef’r, parallela intelligarur alia pet
G , à: a punâo , in quo haec diâae perpendi-
culari occurrit, ducantur reâae ad H, K, L, &c.
Iam quia’r perpendicularis- illa a reâa par G
duâa fecatur in ratione FP: FG z PN: FH
z F O: FK &c: pater reliquas reâas a punais
H,K, L ad perpendicularem duâas parallelas ’-
efÎe illis, quae in piano ABCDE ad candeur
duélae fun: , ac 0b id angulos mélos cum per-

pendi-



                                                                     

yin Il.

4.14. EVCLIDIS ÉLÉMENT.

A pendiculari i-facere , ô:
’proinde9 in vno brimes

plane elfe. Vnde pa-Ëœz, GHKLM efTe pen-fi

ragonum aequilaterum
à aequianguium, ideo-
que, fi in reliquis vn-
decim pyramidibua ico-

îaedri eadem conflruxerimus, proditura effe 1:
pentagonal huius’modi, quae conflituent do- ,
decaedrum icofizedro infcriptum. Q. E. F.

PROP. V1. PROBL.

W: figurai-nm laura 89’ 0:3qu au;

lin. t
« a. Quia icola’edrum contînetur 2° triangu-

, lis, ê: vnam triangulum 3 lateribus; fingular
vero latera bis fumunturt numerus laterum
erit dimidius filai ex .10 à: 3, qui eü 30. Si-
militer dodecaedri laterum numerus efl di-
midius faâi ex ne; 5 , qui eit 3o. Et fic por-

» -ro in cubo, 6: reliquis, inueniemus numemm
laterum, [ameutes dimidium faéti ex nume-l
r0 planorum a numero laterutn vniuscuiusn

que plani. ia. Numerum auœm anguiorum felîdomm
in bis figuris habebimus, faflum ex numero
figurai-nm planarum à numero anguiomm
pianorum in vnaqualibet diuidentes per nu-
merum angulomm planorum in quolibet fo-’
lido angulo. Sic . inflicofaedro faâum ex au.

, fi a,
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I LIBER XV, : , 4.15
ô: 3, quod cit 60 partientes pet 5, habebimus
u angulos folidos. E. F.

France». vu. mon.

Plamrm, que fingularfluinque
continent, inclinationem amante.

r. De cube manifeflum efl, eius plana ad
fe inuicem méta ’efl’e.

D 2. Sir tetraedriABCD ex-
pofitum vnam triangulum

g ABD, in quo a vertice B ad
j lattis AD duéta fit perpen-

dicularis BE. Si centris A,
B C D, interualloBE defcribantur
duo circuli , ô: a punéîo feétionis ad centra A,

D iunganrur reflae: angulus, quem comme:
bunt, erit inclinatio planorum. .Nam iungaô
tur in altero triangule ACD recta CE. Et
quiax DE r: EA: erit CE letinm in AD perm x. (en, g. 3,
pendicularis. Sed quia BCq z: ABq z: 4’ 4” d:
AEq 4- EBq, a. EAq a v CBq: erit BCq ( "’3’, ,3,

CBq 4- EBq, à: ergo ’* ang. CEB acutus.q,a. 13. a.
Quare CEB erit inclinatio B planorum terme-F a «fi m
dri. Hinc quum fit CE :- EB,& BC:AD,,V
manifefl’um cit, praediçîta conflruSrione inueu- .
niri angulum 7 z BEC r: inclinatiOni plano- y. u, 8:3. x.

mm. Q. E. F. A r *3. A latere oflaedri defcribatur quadratum,
ducatur eius diameter BD, 6c centris B, D in;
.teruallo. perpendiculari , quae avarice ad:

bafifl



                                                                     

4.16 EVCLIDIS ELEMENT.
[A D bafin trianguli in oâaedro

ducitur, defcribantur duo
V circuli. ReCtae a feôtione

circulorum ad B, D iunétae
continebunt angulum aequa-
lem complemento inclinatio-

B C pis ad 2 reâos. Sir enim
. ABCDE pyramis oâaedri,

. -& BF perpendicularis in A0 ABE. Iunâa
DF erit perpendicularis ’in AE a; : ipfi BF.

3. i9. h Hinc BFq -i--FDq :2 BFq8 ( z ABq. Sed
h m a. BDq : 2 ABq.. Ergo BDqDBFq -I-, FDq ,
g, ont... ac 0b id t ang. DFB obtufus, Ergo BFDC

z complemento inclinationis planorum 0&3-
Il. 13-&8J-edri ad 2 rectos. Datur ” autem ang. BFD

diâa conflruâione. E. F. a

e 4.. A latere icofae-B dri, defcripto pentago-Eno aequilatero &aequi-

a x anguloABCDE ducarur
recta BD angulum pen-

A tagonî C fubtendens , 8:
. p centris B, D interuallo

perpendiculari cuiusuis etriangulis icofaedri
defcribantur duo circuli, a quorum feétione
ad B, D iunâae reêtae continebunt comple-

- mentum inclinationis planorum ad 2 rectos,
i Sir enim ABCDEF pyramis icoiàedri, à: BG’

perpèndicularis vnius trianguli: erit DG per-
pendicularis proximi trianguli. Et quia BG (9’

BC: erit ’ ang. BGD D obtufo BCD, ideoque
ipfe obtufus. Quare BGD complementum

V - - 1n-
5. 19. l.
"l. Il. l.

A.



                                                                     

’ LIBER XV. a 4.7
éritinclinationis planorum icofaedri. Et ma-
nifefium, efl hunc angulum dari praediEta con-

fliruâione. E. F.

A K 5. Expofito pen-
, E ragono dodecae-G da ABCDE, a:

B F I L iunâa reâa AC,
Ï l D angulum pentago-

’ ni fubtendente,q C H centris A, C inter-
uallo FG reâae a punâo F bipartitae feâionis
ipfius AC in latus pentagoni parallelum ED
perpendicularis defcribantur duo circuli, à:
reâae a feûione ad terminos A,Cdu&ae com-
prehendent complementum inclinationis pla-
norum dodecaedri. Narn quia’t AC efi latus a. 17. :3.
cubi, a quo dodecaedrum defcribitur: po-
natur ACE-1K .efl’e vnum quadratorum illius

cubi. Ergo erit KH rafla fubrendens angu-
lum in pentagono adiacente, quod fit EKM-
HD. ExÏ G ad ED ducatur perpendicularis
.GL, à: iungatur FL. Et quia ED, AC fun: par-

, ailelae: eritiGF in AC perpendicularis, ergo
per centrum circuli pentagono ABC DE cir-
cumfcripti tranfibit A, à: ED bifecabit F in a. cor. 1.3.
G. Hinc fimiliter GL bifecabit ipfam KH. 3’ 3;
Quare FL z ’ AK z AC. Et quia per- . a. ’
pendicularis ex G in, FL cadens z * à AE,
ôtâFLzâAC 5a à AE: erit .1. FL maior
perpendiculari ex in FL duéia, ô: ergo an-
gulus, quem ea cum GF continet, maior ipfo
GFL. Hinc quia x haec perpendicularis bi-

D d fecar

5. 8. r3.



                                                                     

4.2i EVCLID.IELEM.L.XV; ’ i

A K fecat ipram.FL,-
l I 4. I. G E , erit ang. LGF yCF L -i- GLF,

B F ’ q L ideoque obtufus,
V D 8; 0b id complel

mentum inclina-
C . H ’tionis pentagone-

rum dodecaedri. Sed quia ex mode diflis l
efl FG 2: CL, arque oflenfa eft FL t AC:
pater, dari ang. F GL per traditam confiruéiio-

nem. E. F.
F [N I s

ELEMENTORVM EVCLIDIS

. à!» a? la . 4

.637 virés;
(au,à .îxxkfl
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