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% %ﬂum in eorum qzmm ma-
Ximo. numero, qui vel

virtutum TVAR VM fp_lendo-

. ve percuffi TE admirantur, vel
Singulari TV A bumanitate &

benignitate capti TE diligunt &

 Vemerantur , nemo fit, cui ego in

T'E admirando venerandogue con-
cedam .- dudum exoptaui aliquam
occaftonem , quo erga TE animo
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S affectus, publice profitends.
Equiden non ignavo, me eum non
éffé, qui par fit magnis TVIS
virtutibus landandis, vel ex cuins

indicio ad TVAE glriae am-

plitudinem aliquid aceedere poffit,

quod fi poffet a me fieri, nibil fo-

vet , in quoefficiendo omme meum
ingeniumt , fudium , diligentiom

lubentius collocarem. Sedita fe- .

re natura eft comparatim, vt ani-

WIS WATTAVUME Vivtutnm adimni-

ratione impletus cum alios quam
plurimos teftes velit babere , tum
eum maxime, cuins admivatione
eft accupatns.  Quare, etf din
animo dubins pependi, mitteremmne
ad TE, DOMINE, boc Eu-

clideum .
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clideum opus , curis meis ad vfiim

tivonumvtcungque accommnodarune,

quippe quod longe infra TVAM
dignitatem, neque, TV.A pero-
na fatis dignum videbatur, non
potui tamen a me #ipetrare, vt
banc dudum exaoptatam occafio-
nem dimittevem, fummae Adiii-
rationis & venerationis, gua TE
colo, & quam FIB I verbis co

" ram fatis declarare pudor meus

non fimit, publicum nunc edendi
monumentum.  Confirmabat de-
inde animum mesim hac , quod be
ne intelligebam, fi quo illyftri no-

-mine haec mea Euclidis editioeffes

infevibenda, non aliud potius,
quam TV VM, wmibi deligen-
o ‘a5 duni



 dumeffe. Namgue quunh TVAE
JSapientiae demandata fit buius
Academiae cura, in qua per ali-
quot annos mathemata priuatim

docui : gfficii mei partem putabam,

T'IBI vitae meae academicaered-
dere rationem, oculisque TVIS
meorum ftudiorum fpecimen alt-
- quod fubiicere.  Quae quum ita

Jint,audeo, ILLVS TRISSE

ME DOMINE, TIBI bunc
libellumea qua par eff reuerentia
dicave, TE que maximopere ¥o-
go, vt eum, fiue tanguam addi-
&iffimi T1 B animi mei tefferam,
Jiue tanquam officiorum meorum
pignus , ferena fronte excipere
digneris. Tinta ¢t TV A bu-
- mani-
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manitas, in omnes, qui TEad-
_eunt . facilitas, vt animo plane
‘co‘i‘zﬁ}lam‘ , bifce meis precibus a
TE locum rvelitum iri; in quo
-etiam , vt fpero, me adiunabit 1p-
Jum nomen Fuclidis , qui parens
eius [cientiae relte putatur, quam
quanti TV facias,cumillud decla-
rat,quodeximiae fiei Filium eain -
primis erudivi voluifti, tum quod
nuper in morte Haufenii noftri,
excellentis Geometrae, magnam
. talturam fallameffe indicafti. Ce-
terum & illud TE vebementer
rogo , vt me meaque omnia T O
- fauore & patrocinio compleifare,
& ita de me exiftimes , me femper
tantam gperam daturum effe, vt
| ne



ne TV O patrocinia videar indi-
- gnus, quanto animi avdore, vt
TIB I bongae iucundaeque vitae

felicitas, TV IS que eximiis vir- .

tutibus lavgiffima remuneratie

contingat, a Deo immortali ex-
peta

-
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Georg. Frider. Baermannus.




EDITORIS PRAEFATIO

"B %uclidis Elementa omnibus,
quotquot ad mathefin di-
fcendam animum appel-

lunt non legenda folum; fed & fere
tota edlfcenda effe, communis olim fuit
magiftrorum huius artis fententia, &
hac noftra etiam aetate, in qua tan-
ta Elementorum Geometriac copia
inftruéti dicam an obruti fumus, omnes
meculn' confitebuntur, qui in Eucli-
deorum Elementorum leftione ea qua
par eft diligentia funt verfati. Neque -
hoc tam fufcepti operis amore,, quam
idoneis rationibus induftus iudico,
quibus exponendis & his id per{uade-
re poffcm, qui haec Elementa nondum

: lege- ,



"PRAEFATIO
legerunt, & eorum quoque crimina-
tionibus occurrere, qui, quum Eucli-
dis hos libros fiue carptim fiue certe
ofgitanter legerint, deinceps nefcio
quem commodiorem in tradendis pro-
pofitionibus ordinem, quam facilio-
rem & beuiorem in demonftrationibus
viam iure defiderare pofle fibi viden-
tur.” . Verum quia horum  argumen-
torum longior foret traftatio, quam
praefandi breuitas patitur: vnam tan-
tum rationem commemorafle {ufficiet,
ob quam horum Elementorum lettio
tironibus non vtilis folum fed & necef-
faria eft dicenda. Scilicet omnes, qui
poft Euclidis tempora aliquid in Geo-
metria fublimiori, vel in Mechanica,
Optica aut Aftronomia a fe inuentum -
liteeris .prodiderunt, quemadmodum
demonftrationum fuarum plurimas ex
iis duxerunt, quac in his Elementis ab
Euclide funt oftenfa, ita & faepe ad
eorum tanquam fontes leftores aman-
darunt.  Cuius rei quae fint rationes,

intel-




PRAEFATIO

intelleétu non eft difficile. Namgque °
veteres Geometrae alium Auftorem
citare non poterant: quum multis poft
Euclidem feculis nemo fuiffet, quitan-
taarte detextam Euclidis telam retexe-
re, & fubnoua quadam forma tironum
oculis fiftere voluiffer.  Ii vero, qui
noftrac aetati propiores fuerunt, his
tantum exceptis, qui ipfi vniuerfae
‘mathefeos ' elementa con{cripferunt,
ad alium elementorum Geometriae
{criptorem letores fuos commode non
potuerunt ablegare, cum alias ob cauf-
fas, tam ob hanc potiffimum, quod
nullius Autoris elementa Geometriae
- aeque vulgata funt, atque haec Eucli-
dea, quae in omnes terrarum regio-
. nes,'fimul ac ad eas Geometria accef~
fit, perlata. effe conftat, & ex quibus
tanquam fontibus ceteri riuulos fuos
deduxerunt.  Quae cauffa, ficut ple-
rosque recentiorum Mathematicorum
- impuliffe videtur, vt Euclidea Ele-

menta, vb1 opus erat, in demonftra-
: tionibus



PRAEFATIO

tionibus fuis citarent, ita & eos, opi-
nor, qui pofthac{cribent, commouebit,
certe commouere debet, vt hunc ve-
terum morem. fequantur. Quum er-
goad tot tam admirabilia excellentifli-
morum ingeniorum inuenta aditus
iis fic praeclufus, qui Euclidis Elemen-
tis funt deftituti, vel eorum leCtionem
negligunt: neminem fore confido, qui
non intelligat, quam fit neceflarium,
mathefeos amatoribus, vt in Euclidea
fchola tirocinium ponant.

Quae quum ita finty communi vti-
litati me aliquo modo confulere pofle -
putabam, fi hosce Euclideos libros,
quorum exemplaria in noftris biblio-
poliis inde ab aliquot annis defidera-
bantur, denuo edendos curarem. Vt
autem haec noua editio quam pluri-
morum vfibus inferuire poflet: ope-
ram mihi dandam efle intelligebam,
- vt talia exemplaria ederentur, quae
TNeque mole fua neque pretio emtores

deter-
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deterrerent.  Quare quum ea horum
Elementorum editio, quam eximius,
dum viueret , Geometra, Ifaacus Bar-
rowius, iuuenis olim Cantabrigiae pa-
rauerat, breuitate ita fe commendaflet,
vt &in Germania typis quondam re-
cufa, & plurimorum manibus huc vs-
que trita effet: in animum inducebam,
huius editionis aliquod exemplar ty-
pis iterum defcribendum dare.  Sed
poftca mutaui confilium, quum per-
penderem, huic quamuis elegantiffi-
mae editioni inefle tamen aliquid,
quod aliquos letores offendere me-
minerim, & quod editioni aliqua fal-
tim ex parte meliori locum relinquat.
Scilicet qui Barrowianam Euclidis edi-
tionem cum Graecis codicibus contu-
lerunt, non ignorant, in ea multarum
propofitionum demontftrationes im-
mutatas, nonnullarum quoque omni-
no fublatas efle, aliis, quas Graecus
Fuclides non habet, in earum locum
fubftitutis, Quod quanguam apud

b mul-
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multos Letores facile excufatur bre-
uitatis {tudio: funt tamen harum re-
rum intelligentes, qui id faGtum non
eflc mallent. Dicunt enim primo,
difficillimum efle, Euclideis demon-
ftrationibus alias fubflituere, quae,
quum breuiares fint, genio horum Ele-
mentorum, & purae fi implicitati huius
Geometriae aeque conueniant; idque
iplum illum celeberrimum Euclidis
edigorem {uo exemplo docuiffe in de-

" monftrationibus, quas plurimis Libri -

1I. propofitionibus adiunxit. Deinde
negant, illum, qui {fe Euclidem edere
profiteatur, munere fuo rite fungi, fi
leStoribus alia tradat, quam quae 1pﬁ
legerent, i Graecis codicibus vteren-
tur. Quae, quum non exiguam veri
fpec_ic‘m habere mihi viderentur; ne-
que ego in tanti viri opere aliquid im-
mutare auderem: ftatui, de noua pror-
fus editione Latina Euclidis paranda
mihi cogitandum ecffe , quae Graeci

textus demomh'auones faus fideliter
‘ exhi-
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| . .

exhiberet, in ceteris vero Barrowia-

nam h.remtatem, quantum eius ﬁerl
poflet, imitaretur.

Sumta itaque in manus praeftantiffi-
ma Operum Euclidis editione, quae
cura doctiffimi viri, Dauidis Gregorii,
Oxoniae prodiit, ex ea textum Lati-
num definitionum & propofitionum
defcripfi ad verbum, pauciffimis * ex-

“ceptis, in quibus fiue {enfus fiue Grae-
cus contextus aliquam mutationem
poftulabat. Deinde perleéta vniuscu-
iusque propofitionis demonttratione,
eam fic reddere ftudui, vt, feruato eo-

“dem ordine, quo Euclides {yllogifmo-
rum feriem inftruxerat, totam tamen
demonftrationem in arétius quafi {pa-
tium cogerem. Hoc autem quatuor
potiffimum modis efficere volui, qui-
bus & Ifaacum Barrowinm vium effe

videbam. Nam primo éx3sew, quam
b2 Eucli-

* Sunt illae prop. 7. L. I, prop. 28. L. VL prop
s0. L. VIII, & prop. 26. L. XL
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Euclides fingulis propofitionibus fub-
iungit, & in qua quidquid in propofi-
tionibus vniverfaliter enunciatum fuic
ad fingulares {chematum appofitorum
lineas applicat, ipfis propofitionibus
incluft, ita tamen, vt ne ex3eris cum
propofitione commtifceretur, fed vt
quaeque propofitio abfolutum fenfum
haberet, etiam {1 inter legendum lit-
terae illac maiufcolae, quae ad fchema
referuntur, & éxSerw continent, omit-
terentur.  Quod ita fiert in propoft-
tionibus mathematicis, faltim fi tiro-
nibus fcribatur, confultum efle exifti-
mo, propterea quod propofitiones ip-
fac memoriae mandandae fant, non
autem earum xeces, quippe quae fo-
lis demonftrationibus inferuiunt.  Se-
cundo, fyltogifmorum maiores, quas
vocant, propofitiones, quae in omni
demonftratione ex fuperioribus fu-
muntur, & quas Fuclides folet toti-
dem verbis plerumque repetere, omifi,
indicaui tamen per numeros, alpha-

beti
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beti Graeci litteris in margine adfcri-
ptos, ea loca, in quibus eas, {1 {ponte
non fuccurrant, leftor euoluere pot-
eft. * Tertio pro quibusdam verbis
notas illas adhibui, quae apud Mathe-
maticos dudum viu receptae fuat.
Habent autem harum notarum plerac-
que non hunc folum vfum, vt tanquam
fcripturae compendia textum breuio-
rem reddant, fed &, fi quis iis femel
adfueuerit, quod fieri poteft facillime,
menti in cogitando non exiguo funt
adiumento, quia quantitatum, de qui-
bus cogitandum eft, mutuam relatio-
nem citius longe & diftintius, quam
litterae vel vocabula animo intuen-
dam praebent. Propterea veniam
mihi, vt {pero, dabunt aequi lettores,
quod in X, Libro horum Elemento-

bs rum

* Videlicet horum numerorum pofterior defi
gnat Librum, prior huius libei propofitionem.
Practerea def, fignificat definitionem , ax,
axioma, & poft. poftulatum,
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rum quatuor nouis notis v{us fui, quum
eae, quac in Barrowiana editione ibi
occurrunt, nimis incommodae fint:
Eft enim earum vna alteri adeo fimi-
lis, vt inter legendum facillime pof-
fint confundi. Quare quum his, fine
le@orum incommodo, me vti vix pof<
fe intelligerem, neque apud alium Au-
&orem alias ipfis pares reperiffem: au-
fus fum nouas iftas effingere, quas in
limine di¢tiLibriexpofui. Perpaucae
. quum fint, facile poterit le¢tor earum
poteftatem memoria retinere, pracfer-
tim vbi animaduerterit, eas ex initia-
libus litteris Gra€corum, quibus fub-
ftituuntur, vocabulorum =dupsrea,
dovupstea, droya, leuiter inflexis litte-
rarum duélibus, vel lineola appofita
efle efformatas. Quartum denique;
quod mihi in contrahendis Euclideis
demonftrationibus nonnunquam au-
xilio fuit, hoc eft, quod quibusdam
propofitionibus fubiunxi fcholia vel
corollaria, in quibus etusmodi propo-
| | fitiones
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fitiones oftenfae funt, quae multorum
fequentium theorematum & proble-
matum demonftrationes iterum tan-
quam principia ingrediuntur.

Sed praeter haec {cholia & corolla-
ria, vifum etiam eft alia addere, in qui-
bus ex Euclidis propofitionibus aliae,
quarum vel ad inuentionem, vel ad
aliorum ‘Auétorum demonftrationes
intelligendas, frequentiffimus vfus eft, -
& quae in vulgatis aliorum Auétorum
Flementis Geometriae habentur, fine
longa ratiocinatione eolliguntur. Ple-
raque horum fcholioram e Barrowiana
edicione hug transfcripfi, nonnulla,
fed perpauca, ipfe addidi. Nam om- -
nium horum f{choliorum numerum
mediocrem efle volui, memor quippe, |
non thefaurum geometricarum pro-
pofitionum - mihi condendum, fed
Elementa Geometriae edenda fuiffe.
Singula autem haec fiue {cholia, fiue
corollaria, fiue alia, quae in Graccis

b4 exem-
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&
exemplaribus horum Elementorum
vel omnino non leguntur, vel falim
aliis in locis, demonftrationum con-
textui inter{perfa, reperiuntur, afteri-
fcis notaui. Erunt forfitan, qui mi-
rabuntur, cur talibus propofitionibus
fcholiorum titulum adfcripferim, qui-

bus corollariorum potius nomen con- -

uenire exiftimabunt. His autem re-
fpondeo, me in his quoque minutiis
ad indolem Euclidei operis, quantum
poffem, accedere voluiffe, in quo vi-
deo, eas fere folas propo(' tiones corol-
lariorum vel #egicpdray titulo infigni-
tas efle, quae, quum in demonftratio-
ne alicuius theorematis vgl problema-
tis obiter oftenfae fint, dein ex ea quafi

excerpuntur, &, abfoluta demontra-

tione, feparatim enunciantur, quo ea-
rum ad fequentes dementrationes ex-
peditior fit vfus. - Quod tandem ad
fchemata attinet, ligno incifa, etfi cu-
raui, vt ea illis, quae Oxonienfis Ope-
rum Euclidis editio habet, fimilia effent,

fatcor
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fateor tamen, nos illarum non affequi
potuifle elegantiam.

Haec funt, quae de inftituti operis
ratione leftores monere volut, & ex
quibus fatis, opinor, apparcbit, me
omne confilium operamque in hocin.
tendiffe, vt & verum & integrum Eu-
clidem ipfis in manus traderem. Vi

“autern hi, qui ad eius le¢tionem pri-
mum accedurt, aliquam eius notitiam
afferant, non erit alienum, huius Geo-
metriac idean breuiter adumbrare.
Totum hoc opus duabus conftat par.

~ tibus, quarum altera contemplationem

fuperficierum, altera folidorum com-
plectitur.  Etin quatuor quidem pri-
mis libris traduntur, quae figuris pla-
nis, circulo puta & rettilineis, abfolute
{peétatis comieniunt, & quae ad earum
acqualitatem. ac angulorum laterum-
que in illis magnitudinem cognofcen-
dam conducunt. Sextus liber de fimi-
licudine figurrum planarum agit, €3- -
rum-
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rumaque, item angulorum & reftarun
lincarum, ad {e inuicem rationes inue-
fticare docet. . Eius gratia in quinto
libro tradira eft proportionum, quae
intce magnitadines efle poffunt, vni-
ucrfaiis Sewpiz. Hifce prima pars hu-
ius Geometriae abfoluitur.  Solido-
-rum contermplatio commenfurabilium
& incommenfurabilum notitiam requi- *
rit, ad quam do¢trina de numeris opus
¢ft. Eorum itaque librorum qui fex-
tum {equuntur, tres priores de nume-
ris copiofe exponunt, ac ob id arith-
metici vocari folent. Decimus refta-
.rum linearum & fpatiorum irrationa-
lium, hoceft, datis fefts lineis vel
{patiis incommenfurabilium, doéri-
nam tradit. Poftremi quinque in fo-
lidorum contemplatione verfantur , &
~ ea docent, quae ad illorum tam dimen-
fionem, quam proportbnem & in fe
inuicem infcriptionem Hectant. Nunc
reliquum eflet, vt fingulorum etiam
, .,kbrorurn argumenta canmemorarem.
Sed
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Sed practerquam quod hac enarratio-
ne facile carere poterunt, quibus ani-
mus eft, integra haec Elementa a ca-
pite vsque ad calcem perfpxcere (quod
vt tirones faciant, maximopere fua-
deo): vereor, ne, fi ea percurram,
haec praefatio, quae iam praeter opi-
nionem longiufcula faéta eft, iuftos li+
mites excedat. Vnum hoc addam,
fi hanc meam operam doétis viris pro-
bari inte]lexero, curaturum me efle,
vt Euclidis Liber Datorum, Theodofii
fphaerici, & Archimedis Geometrici
libri eodem, quo haec Elementa, ha-
bitu veftiti pofthac in lucem prode-
ant.

Hosce



Hosce ervores operavum, quos yepetita leltione
deprebendimus, Lector vt calamo fic
,corrigat, vogamus,

Pag. 6. lin. 17. vni, {cribatur vmo,

pag. 1. Hn, vitima poft habentes fequi debent haec
verba, tum redis AC, BC initio dudfis.

pag. 19. in {chemate prop. 19. alteri extremo bafis
trianguli adfcribatur littera B,

pag. 63. lin. antepenultima, connexam, fcribatur
conycxam.

pag. 6s. lin. 19. LH, fcribatur KH.

pag. 68. lin. 6. AKC, {cribatur ABC.

pag. 1L lin, 22. eorum, {cribatur earum,

pag. 16o, lin. 24. XXXI, fcribatur XXXIL .

pag. 260. lin. 4. 4B, fcribatur ABg.

pag. 264 in margine fuppleatur s,

pag. 307. lin, 29. Apotomae, fcribatt_lr'dpotame.

.pag- 320. lin. 26, AC, fcribatur 4B,

Pag. 334. lin. 14. punciam , fcribatur punum,

pag. 348. lin, 27, Sint, fcribatur Si fine, .

pag. 367. lin. 22, deleatur; .

Ppag. 4o lin. 22, corum, fcribatur 4 iniis mgalo.
rum.
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DEFINITIONES.

- P unéfum eft, cuius pars nulla eft,
2. Linea autem eft longitudo non lata,

A B 3- Lincacvero extrema
C D (A,B,vel D,C) fun
\/' pundta. -
' 4. Reffaquidemlinea
AB eft, quae ex aequo fua interiacet pun&a,
5. Superficies autem eft, quod longitudi-
nem & latitudinem tantum habet.
6. Superficici vero extrema funt lineae,
7. Plana quidem fuperficies eft, quae ex
aequo fuas lineas rectas interiacet.
8. Planus vero angulus eft

E
duarumlinearam, in plano
fefe tangentium, & non in
D F direum iacentium, mutua

inclinatio, .

9. Quando autem lineae DE, DF, angulum
comprehendentes, rectae fuerint, angulus ipfe
EDF appellatur reétilinens.
: . A 10, Quum -




EVCLIDIS ELEMENT.

Cc 10. Quum vero recta linea
CG, fuperrettam lineam AB
infiftens, angulos deinceps

1e .

: A B AGG, BGC inter fe aequales.

G fecerit: reftus cft vterque
aequalium angulorum; &

quaé infiftic re@ta linea CG perpendicularis

vocatur ad eam AB, fuper quam infiftit.
‘ u. Obtufus angulus ACB
eft, qui maior eft redto.
12, deutus autem ACD,
~ D qui eft re@o minor.
C 13. Terminus eft, quod ali-
‘ cuius eft extremum,

14. Figuraeft, quaealiquo
vel aliquibus terminis com-
prehenditur, -

15. Circulus eft figura plana,

A D vpalinea ABCDA compre-

henfa, quae circumferentia appellatur, ad
quam ab vno punéto E eorum, quae intra
figuram funt pofita, cadentes omnes reftae
lineae, EC, EA, inter fe funt aequales.

16. Hoc autem pun&um E ceigrum circuli
nuncupatur. *

17. Diameter vero circulf eft re®a quaedam
linea AC, per centrum E dufta, & ex vtraque

. parte circuli circumferentia ABCD A termi-

nata. Quae etiam circulum bifaeiam fecat,
18. Semicirculus eft figura ACBA compre-
henfa fub diametro AC, & ea circuli circum-
ferentia ABC, quae a diametro intercipitur. -
' : = 19. Relki-

—— e e



LIBER L .
" 19. Rellilinear figurae funt, quae redtis li-

meis comprehenduntur.

20, Trilaterae quidem, quae tribus.
21, Quadrilaterae, quae quatuor.

22, Multilaterae vero, quae pluribus, quam
quatuor reétis lineis comprehendungur.

23. E trilateris autem fi-

guris, aequilaterum trian-

. gulum A eft, quod tria la-
: tera habet aequalia. -

24. Ifoféeles autem B,quod
duo tantum aequalia hqbec
latera.

aequalia.

A . 25. Scalenam C  vero,
quod tria latera habet in-

26, Adhzec, e trilare
ris figuris, rectamgulum
quidem trianguhon eft

A B\ A, quod reum angu-
— lum habet.

27, Amblygonium atem
: i z B, quod habet angulum®
obtufum,
28, Oxygonium C vero,
quod tres habet angulos. acutos, '

Az 20.E

’



~

4, EVCLIDIS ELEMENT.

29. E figuris autem quadri-

B : C lateris, quadratum quidem
eft ABCD, quod & aequila-

Al D terum eft, & reCtangulum.
E |3 Oblongsz E, quod re-
&angulum quidem eft, fed

'noh aequilaterum,

3t. Rbombus A, quod ae-
quilaterum quidem eft, fed
non reftangulum.

32. Rbhomboides GHMI,,

quod habet oppofita & la-

D tera & angulos inuicem ae-
I qualia, fed nec aequilate-

e rum eft, nec reGangulum.

3. Rehqua autem qyadri-
latera praeter haec, vocen-
N tur trapezia. Ve GNDH.

.34 Parallelae reQae lineae

A, B funt, quae in eodem
B + lacentes plano, atque ex

vtraque parte in infinitum
produ&ae » in neutram fibi coincidunt.

POSTVLATA.

. Poftulatur, a quouis pun&to ad quoduis
punétum rectam lineam ducere,

2. Item, re®tam lineam finitam continue in
diretum producere.

3. Item; quouis centro & interuallo circu-
lum defcribere,

COM-

—
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COMMVNES NOTIONES,
fue AXIOMAT 4.

L Quae eidem aequalia, inter fe funt ae-
qualna.

2. Si aequalibus aequalla addantur, tota
funt aequalia. '

3- Si ab aequalibus aequalia auferantur, re-
liqua funt aequalia.

4. Si inaequalibus aequalia addanrur, tota
funt inaequalia.

5. Si ab inaequalibus aequalia (vel ab aequi-
libus inacqualia ) auferantur, reliqua funt in-
dequalia, * Erid quidem, quod ex maiori
inaequalium, demtis aequalibus, relinquitur,
maius eft; quod vero, demto maiori inaequa-
lium ab.aequalibus, relinquitur, minus eft.

6. Quae eiufdem (ve/ aequalium ) funt du-
plicia, inter fe funt aequalia. * Idem de vt-
cunque aeque multiplicibus intelligendum eft,

7. Quae eiufdem ( vel aequalium ) funt di-
midia, inter fe aequalia funt. *Idem de vt-
cunque aeque fubmultiplicibus intellige.

8. Quae fibi mutuo congruuat, funt aequa-
lia. . :

N\

. * Hoc axioma in reltis lineis & angulis valet:
conuerfum: fed non congruunt aequales fi-
gurae, nifi & fimiles fuerint, Ceterum con-
gruere dicuntur, quorum partes applicari
partibus fic poffunt , vttora eundem locum
occupent, -

9. Totum fua parte maius eft.
A3 10, Omnes



s EVCLIDIS ELEMENT.

10. Omnes anguli re&i inter fe aequales

funt,
' B 1. Siin duas reQas li-
¢ neas AD, BC re@a BA

incidens angulos interi-
D oresBAD,ABC, & ad
—TA eafdem partes, duobus
reitis minores fecerit: duae illae re@ae AD,
B C, in infinitum produdtae, coincident inter
fe ex 'ea parte, ad quam funt anguli duobus,
recis minores.

12, Duae reQae lineae fpatium non com-

prehendunt, ’ '
13 ¥ Omne rotum aequale eft omnibus fuis
partibus fimul fumtis.

14. * Quod vni aequalium maius vel minus
eft, idem & altero maius ve] minus eft. Et

quo vnum aequalium maius eft vel minus,

eodem alterum quoque maius vel minus eft,

In hoc libro notae, quibus breuitatis caufs
vtimur, hae fere funt.

'

== Notat aequalitatem, E.g. Ang. A==B—C¢,
lege, angulus A aequalis eft angulo B, & hic
.angulo C. Sed faepe trium quantitatum hac
nota iunfarum primam etiam tertiae aequa-

lem intelligendam efle per ax, 1. fupponitur.

> notat maioritatem. E.g. Refta AB>CD,
lege, refta AC maior eft quam re&a CD.

<

—_——
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< notat minoritatem. ' A <<B, lege A minor eft
+  quam B,
~+ notat duas magnitudines pluresue, inter quas
haec_nota reperitur, iun&im fumendas effe.
E.ge. A-+B, lege, AvnacumB,
— notat fubtraftionem.  E. gr, Reftus — ang.
‘ ABC, lege, Exceflus re&ti anguli fuper angu-

lum ABC, vel, vt vulgo pronunciang, rettus
minus angulo ABC.

"A notat triangulum.

‘ACq notat quadratum a re®ta AC defcriptum,
vel cuius latus eft refta AC.

PIR]

s

i

A4 PRO-



». 3. poft.

g. 1. poft.
v. 15. def.

3 1, ax,

1. z;. def,
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PROPOSITIO I. PROBLEMA.
Super datam rectam terminatam AB trian-
gulum acquilaterum conftitucre.
C Centro A, interuallo A
B defcribatur # circulus
BCD; & rurfus centroB
interuallo BA circulus
ACE; & apunftoC, in
quo circuli fefe mutuo
fecant, ad puntta A, B ducantur re&ae CA, CB.
guonnm igitur ¥ AC==AB, &BC==BA:
erit° AC=BC, Quare tres reCtae AC, AB,
BC aequales funt. Eftigitur ACB triangu-
lum aequilaterum * fuper AB conftitutum.
. Quod Erat Faciendum.
PROP. 1I. PROBL.

Ad datum punétum A datae re&ae BC aequa-
Iemn reclam ponere.

Ducatur ¢ re&a AC; et fuper eam conftitua-
tur” triangulum aequilaterum ADC; & pro-

f. gucantur? DA, DC adE &F. DeincentroC
. interualio CB defcribatur ¢ circulus GBH, &

rurfus centro D, internallo DG, circulus GIK.

. Quo-
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Quoniam igitur *DI =DG, &* DA ==DC, x. 15. def.
erit# Al==CG. Sed*CB=CG. Ergo A 2.def.
AI="CB. Q.E.F. B v

PROP. IIL. PROBL.
- Datir duabus reltis inae-
qualibus, A & BC, ama-
sore BC auferre reélam
acqualem minori A.

Ponatur  ad puntumB& 2. &
re@aBD=—A, & centro
- B interuallo BD deferiba-
tur® circulus DEF.  Et,quoniam * BE==BD,# 3- poft.
&¢A=—BD, erit” BE==A. Ergoab BC ab- :c:,s['“af&
lata eft BE, minori A aequalis. Q.E.F. e ax

PROP. 1V. THEOREMA.

_ R
. B cz/\r

Si duo trianguls ABC,DEF babucrint duo
 latera, duobus lagevibus acqualia , alterum alte-
ri (AB=DE, & AC=DF), & angulum A
acqualem angulo D, qui ab acqualibus reftis

" comprebenditur : babeZunt & bafin BC bafi EF
acqualem ; &5 triangulum ABC erit triangulo
DEF acquale; & reliqui anguli B, C, religuis

- angulis E, F aequabuntur , alter alteri, quibus
- #equalia latera fubtenduntur (B—F, & C=F).
Nam fi triangulum ABC applicetur trian-

, gulo EDF, pofito pun&o A fuper D, & tfg




=. hypoth,
v. 8 aX.

~-congruent, & aequales erunt.  Quod Erat

J. conftr.

w. hyp,
2 4 I.

»
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AVAN

AB fiiper DE: quia AB==DE?, cadet” pun-
@um Bin E. Congruente autem recta AB,
re@tae DE: quia®ang. A==D, cadet® reta AC
in DF; &~ quia A C=DF, pun&um C cadet*
inF. Tamf{i BC ipfi EF non congruat: ne-
ceffe eft duae re@ae comprehendant fpatium;

. quod fieri nequit®. Ergo bafis BC congruet

bafi EF, & ergo? BC=EF. Quare& tota trian-
gula ABC, DEF congruent, & aequalia erunt;
itemque anguli B ac E, nec non anguli Cac F

Demonftrandum. ,
" PROP. V. THEOR.

A Triangulorumifofcelium
ABC anguli ad bafin ABC,
- ACB, funt inter fe aequa-
les; & produltis aequali-
C  bus redtis AB, AC, angul
Jub bafi FBC, GCB erunt

inter [ acquales.
- G\ Sumto enim inre@a B F
. pun&o quolibet D, fiat X
AE=AD, & ducantyr reétac CD, BE.
Quoniam ergo in triangulis ABE & ACD
etV AE=AD, &*AB=AC, & angulus A
‘communis: erit*ang. ABE==ang. ACD, &

ang. BEC==ang. BDC, & BE==CD. Quum

" autem
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autemVAE—A D, &* A C=AB,ideoque# g 3.
CE=BD: erit in triangulis BEC & BDC*

ang. CBE = ang. BCD, & ang. BCE = ang, :
DBC. Sederat”ang. ABE==ang. ACD. Ergoy.per dem:
Aanguli ad bafin ABC, ACB aequales funt, item

;pg]gli {ub bafi GCB, FBC aequales funt. Q.

* Scholium. Hinc omne triangulum aequilate-
nm eft quoque aequizngulum. :

PROP. VI. THEOR.

Si trianguli ABC dwe
anguli ABC, ACB fint
inter fe acquales : latera
_ — N\CAB, AC, sequalibus an-
gulis fubtenfa, inter fe acqualia erunt.

Sienim non eft AB == A C, vtrauis AB>
AC erit. Fiatergo® BD=AC, &ducaturCD;; ;,
In triangulis ergo DBC, ABC eft BD=AC,
& BC latus commune, &* ang. DBC == ang. bype
ACB. . Quare$ triangulum DBC= triangulo -
ABC, pats toti. Quod Eft Abfurdum?. Noné 4.
eft ergo recta AB re@tae A C inaequalis; ergo™ 9 3%
aequales. funt. Q.E.D.
<% Scholium. Hinc omne triangulum aequigngu-
lum eft quoque aequilaterum. : -

- PROP. . VII. THEOR.

Super eandem reclam AB duabus iisdem re-
&tis AC, BC duae aliae reftae AD, BD aequales
alteraalteri, eosdemterminos babentes, (AD =

N o . - . .
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AC, & BD =BC) non conflituentur ad aliud
pum:'ium D atque aliud C in casdem partes.

| DC_Q_ Eec Crrr s AL
« 'I' ’E;"-. 2. M‘
A—B AAB A B

* 1. Cafus. Si pun&um D ftatuatur in AC:

3. 9.ax. liquet? non effe AD = AC.
* 2, Caf. Si pun&um D ponatur intra trian-
gulum ACB: ducatur CD, & producantur BD
2 adF, & BCad E. lam fi fit AD==AC: erit ¢
' ~ ang. ADC = ACD. Sed fi BD = BC: erit*
% 9. & 14.ang. ECD'== FDC. Ergo ang. ACD* >FDC,
e & multo magis ang. ECD > FDC. Q. E. A.
3. Caf. SiD fit extra A ACB: ducatur re-
& CD. Iam fi fit AD = AC: erir * ang.

ACD=ADC. Quare ang. ADC > *DCB, -

& multo magis ang. BDC > DCB. Sed quia
etiam ponitur BD = BC: erit‘ ang. BDC=
'DCB. Q.E.A.

Ergo non poteft effle AD = AC, & fimul
BD=BC. Q.E.D. - '

PROP, VIII. THEOR. ,

- 8i duo'triangula ABC
A D ,.‘.G‘ DEF bdbean;g duo Iater;
AB, AC, duobus lateribus

> DE, DF acqualia, alse-
: N N\ rum alteriy babeant ctiam
B C E ~ F bafinBC bafi EF acqua-
dem , angulum quoque A anguloD aequalem ha-

-~ bobuns, ab aequalibus reétis comprebenfum. .
i

(I R P S
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Si enim A ABC applicetur Ao DEF, &
punéum B poriatur in E, & rea BC fuper re- :
&am EF: cadet * pun&tum C in F, quia # BC:‘; iyapx
=—EF. Iam fi punftum A non caderet in D, ‘
fed inaliud, velut G:fuper eadem re&ta EF dua-
busiisdem re&is ED, FD aliae duae reaeEG,

FG, aequales#, altera alteri, habentes eofdem
terminos, conftitutae effent ad aliud punGum

G &aliud D in easdem partes. Sed hoc fieri ne-
quit’. 'Ergo pumsétum A cadet in punétum D, ,, 5, ;.
& ergo congruet latus BA lateri ED, & latus

AC lateri DF; quare & angulus A congruet
angulo D. Ergo?ang. A=D. Q.E.D.

* Schol. 7. Hinc triangula fibi mutuo aequilagera
etiam fibi mutuo aequianguld fant £ (4.1

* Schol, 2. Triangula fibi mutuo aequ:latera
sequantur inter feé

PROP. 1X. PROBL.

Datum angulum recti-
lineum BA C bifariam fe-
care.

Sumatur ‘in reta AB
punctum quoduis D, & -
capiatur ¢ AE—=AD, &* 3t
ducatur DE, fuper qua
. fiat triangulum aequilaterum DFE. Ducatur
AF. * Dico AF bifariam fecare ang. BAC.

Quoniam enimeft AE=AD, &AF latus - .
commune, & bafis EE==" bafi DF: eft¢ ang. ﬂ' conftr.
EAF=DAF. Ergo AF bifariam fecat an- ;3 .def
gulum BAC. Q.E.F.-

'. Scbo’.
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¢. conftr,
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a. conftr,
. 23. def.

v. 8 1.
3. 10, def.
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‘* Scholiym, Hinc patet, quomodo angulus fecari
poflit in aequales partes 4, 8,16,32 &c; {ingulas ni-
mirum partes iterum bifecando. Metliodus vero

. re&ta & circulo angulos fecandi in partes aequales

quotcunque, €. gr.3 §, 7, nulla datur.

PROP. X. PROBL. .
Datam rectam lineam terminatam AB hﬁx-
yiam [ecare,
C Fiat fuper AB® A aequi-
\ laterumg& bifecetur * ang.
ACB reéa CD. Dico, re-
&am AB bifecari in pun-
&o D.
A B  NamvAC=BC, &CD
D - fams Ais ADC & BDC
commuane, & ang. ACD ==BCD ?. Ergo %
AD =DB. Q.E.F. » .

PROP. XI. PROBL. )

Dataercéfae lincac AB, a punito inipfa date -

C, ad reltos angulor reltam lincam ducere.

Sumatur in re@a AC
K pun@um quoduis D, &
ponatur ¥ CE:‘:CD, &
conftituatur ¢ fuper DE
A aequilaterum DFE, &
A D C E B ducatur re®a FC, quae
erit reftae AB ad angulos reétos.

Quoniam enim in AisFEC & FDC # eft
CE=CD, &#EF=DF, & FC communis:
ang. VECF=DCF. Ergo?®anguli ECF, DCF
re&l funt. Q.E.F.

PROP;

o
—a
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PROP. XII. PROBL.
Super datam rectam lincam infinitam AB, a
date puncto C, quod non eft in eademy perpendi-
culdrem lincam rectam ducere. o
' C ~ Sumatur ex alterapar-
te reCtae AB punttum
quoduis D, & centro C
i . interuallo CD defcriba-
AD B tr*circulus EDF, & ¢« 3. poft.
fecetur ¢ re@a EF bifariam in G. Ducatur re- % ' *

&a CG, quae in A B erit perpendicularis.

Nam duétis re@is CE, CF, quoniam ? EG #. conftr,
=GF, & CG communis, &* CE = CF: erit"* f’s'fi_d""
ang. EGC—=FGC. Ergo CG eft in AB per-

Ppendicularis*. Q.E.F. T xato. def

PROP. XIII. THEOR.

. ‘A Si reéta AB infiffens
o ’ ‘reffae DC, faciat an-
D " B: C gulos ABD, ABC. vel

duds rellos faciet, “vel
duobus yellis acquales, .

Si enim ang. ABD==ABC: duo* hi anguli a. 10, def.
reci funt. Sin minus: ducatur # a punéto B# - &
reta BE in DC perpendicularis. Quare ang.
CBE +EBD* =2 redis. Et quoniam CBE . *
==* CBA—--ABE: erit’ CBEH-EBD == CBA . 5. ax.
~+ ABE +-EBD. Item quoniam ang. DBA & & ax-
= ABE~-EBD; erit* DBA ~~ CBA==CBA "' **
-~ ABE +-EBD. Ergo { DBA 4~ CBA =
. CBE+ EBD = zretis. Q.E.D. K

S * ;, Schol,




1. poft.
13. 1.
hyp.
3. ax.
90 ﬁx.

sfdaaa

¢ 1. L

%3 ax
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* 4, Schol, Hinc fi vnus angulorum EBD reftus
fit: alter EBC etiam reftus erit. Si ille ABD obtu-
fus: hic ABC acurus erit; & contra,

* 2. Schol, Si plures reftae quam vna ad idem
pun&tum eidem reftae infiftanc: anguli fient duo-
bus reétis aequales. : '

PROP. X1V, THEOR. .
A » i ad aliquam reftam
E AB, & ad punétum in
e ea B, duac reétde BC,

C . B - D BD,nwonadeasdempar-
tes pofitac, faciant angulos deinceps CBA, DBA,
duﬂim rectis acquales: ipfac reckae BC, BD in
divectum [ibi inuicem erunt.

* Si enim BD non fit in direGum ipfi CB:
fit ™ ei in direGtum quaeuis BE. Ergo ¢ ang.
CBA - ABE =2 redis. Sed & CBA -+ DBA
=72 reftis. ErgoCBA -+ ABE — CBA +
DBA. ErgoTang. ABE=DBA. *Q.E.A,

PROP. XV. THEOR.
 Si duae reffae AB, CD
, / C fofz mutuo fecent in E:
angulos AEC, DEB ad
verticem facient inter [e

acquales,
B Nam ? ang. AEC -
AED =2 re&tis =— DEB
~ AED. Ergo % ang. AEC — DEB. Q.
E. D.

* 1. Schol. Hinc manifeftum eft, quotcunque re-

- &is fefe mutuo fecantibus, angulos ad pun&um

feQionis aequales effe ¢ redtis.
: ® 2. Schel,

\
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%2, Schol. Et ergo omnes anguli circa vnum
pun&tum conflituti efficiunt quatuor reftos.

* 3. Sehol. Si- ad aliquam reftam lineam A B,
atque ad eius pun&um E, duze re&tae EC, ED non
ad easdem parces fumtae, angulos ad verticem
AEC, DEB aequales fecerint: ipfae re&ae CE, ED
in dire@um fibi invicem erunt,

Nam 2 re@i =V AEC~+CEB==*DEB~}. 13 1.
CEB. Ergo* CE, ED funtin dire@um, «-hyp. &e.
* 4. Schol_S1 quatuor re@ae EA, EB, EC, EDab, o,

vno punfto E exeuntes, angulos oppofitos ad verti-
tem aequales inter fe fecerint: erunt quaelibet
duae lineae AE, EB, & CE,ED in direQum pofitae. Schol

Nam quia ang AEC - AED —- CEB —- DEB®: o Tbeh -
= A 4rettis: erit AECH~AED —=YDEB—-CEB " . .x,
=72 re&tis., Ergo CED & AEB* funt re@ae lineae. 3 7- ax:

0 14 I

PROP. XVI. THEOR.
Omnis trianguli ABG
vno latere B G producto
ad D« angulas exterior
D ACD maior eft vtrolibet
interiorum & oppofito~
rum BAC, ABC. '
Secetur A C bifariagy
: Sin E, & duttare@a BE2 1. 1
producatur adF, & ponatur"EF =EB, & du-#3. » -
catur FC. Quoniam igitur AE==EC,& EB
=FF, & ang. ¥ AEB=FEC: erit ang.! BAEY. 15+ 1
== ACF. Sedang. ACD*>ACF. Ergo, & i,
2ang. ACD B> BAE., ‘ A g 2%

Eodem modo, i BC bifecetiir in T, & re@a
A1 producatur, donec IH ==1A, & iungatur
’ B HC,
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HC, & producatur etiam AC ad G, demonftra-

‘bitur. efle ang. BCG, vel ACD > ABC,

. 10, & 11
.. def.
e 17,1,
5L

Q.E.D. :

PROP. XVIL THEOR.

Omnis trianguli ABC duo anguli duobus re-
&is funt minores y quomodocunque fiomti.

A, Producatur enim BC ad

[ D. Etquia ang. ACD
># ABC: erit ACD —-
__AD C B ACB>’ ABC —+ ACB.

Sed ACD 4+ A CB =% retis. Ergo ang.

ABC—H ACB<* 2 redtis. Eodem modo, pro- -

ducta C A, demonftrabitur efle ACB 4+ CAB
< 2 rectis; item, produéta A B, effe CAB -
ABC<:zredis. Q.E.D.

* 1. Schol. Hinc in omni triangulo, cuius vnus
:‘ngulus‘ eft reftus, vel obtufus, reliqui acuti
unt, ‘ .

A * 2, Schol. SireGta AE cum

alia CD angulos inaequales

faciat, vnum A ED acutum,

E v & alterum AEC obrufum:

linea perpendicularis AD, ex quouis eius punlto A

ad aliam illam CD demiffa, cadet ad partes anguli
acuti AED.

Nam fi AC, ad partes anguli obtufi dufta, dicitar

perpendicularis : in A AEC erit ang. AEG—+ACE
>7% 2 reftis. Quod fieri nequit?.
* 3. Schol. Omnes angull trianguli aequilateri,

& duo anguli trianguli ifofcelis ad bafin, © acuti
funt.

PROP.
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PROP. XVIIL THEOR.

Omnis tmangulz ABC mains latus AC ma-
dorem angulum ABC fubtendit.

A Quum enim AC > AB:
fiat * AD=—AB, & jun-=. 3. &
Q gatur BD. Jameft¥ang. ™ - 16- 1.
B CADB> ACB, & ang. |
ABD =? ADB: ergo ang. ABD>% ACB, & g 5y "s.
a potiori ang. ABC > ACB. Q. E.D.
PROP. XIX. THEOR. '

Ommnis trianguli ABC maiors angulo B maius

latus AC fubtenditur,

Si enim ang. B> C, nec tamen -

AC>AB: auterit AC=AB, ‘
C aut ACKAP. Siefett AC=
1:'AB foret ang. B=VcC; contra . . 1,

hypothefin, . Etfi AC<AB, foret ang. C>* @ 18 L
- B; etiam contra hypothefin.  Ergo AC>
AB. Q.E.D.
PROP. XX. THEOR,
Omnis trianguli ABC duo lateragfunt maiom
r:hquo quomodocunque [umta,
Sumantur BA, AC &
D i, producta BA mpxa-
tur* AD=—AC; duca-a. 3. 1.
. tur DC, Ergo angulus
ADC=~AACD. Sc¢p s
‘ ¢~ ng. BCD>7YACD.] 2 ®
B Quate BCD > ¢ BDC. 1. contie. &
Ergo # BD > BC, ideoque quum b *==RA _* 3
~+ AC, erit BA + AC>¢BC. Eodem mo- " ™
do oftendemus effe AB + 8C > AC, & AG
-+ BC>AB, Q. E. D.
Ba PROP.
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’ PROP. XXI. THEOR. ,

Si a terminis B, C vnius lateris trianguli
ABC duae reftacBD, CD intus conflituantur
bae reliquis duobus trianguli ABC lateribur
AB, AC, minores qm'd:m erunt, angulum vero

BDC maiorem, quam A, comprehendent.

Producatur enim BD

£ adE. Et quum ABE fiat

A: erit AB4+AE>?

EB; ideoque % AB -

D AC>EB—-EC. InA

EDCeft CE4~-ED >

B : Cc CD; ideoque *CE

EB>CD <+ DB. Quare multo magis AB
-~ AC>CD —+BD. Q. E. Imum.

Angulus BDC> ¢ CED> ‘A. Ergo &

ang. BDC> A. Q. E. Ildum. .

A

PROP. XXIL PROBL.

" E tribus veltis, quae tribusrectis datis A, B,
C, fint acquales, triangulum conflituere. Opor=
tet autem duas, vicunque fumtas, maiores effe
reliqua, e .
“ - - Pora-




S

LIBER L n

Ponatur reta DE, finita quidem ad D, in- .
finita vero verfus E, & fiat* DF== A, & FG* % L
=B, & GH=C. Centro F internallo FD
deferibatur * circulus DKL, item centro G 3- poft.
interuallo GH circulus HLK; & ducantur
re¢tac KF, KG, :

.~ Quoniam ergo # KF =FD="A; &GK# 1. def.
—=MGH="C; &GF="B: ex tribus re&is™ .

KF, GK, GF,tribys A, G, B aequalibus, con-

ftitutum eft triangulum KGF. Q. E. F,

PROP, XXIIL. PROBL, :
Ad datam relEam
¢ A AB, & ad datum inea
' I(.pum‘fm‘n.A, dateanga-~
lo re&ilinca DCE an-
ulum rellilineswn ae-
o B qualem conflituere.
. Sumantur in vtraque reta CD & CE pun-~
&a quaeuisD, E, & ducaturre@a DE, & e tri-
bus rectis lineis, quae tribus CE, CD, DE ae-~
quales fint, conftituatur *A AHF, ita vt AFe 2. %
=CD, & AH=CE, & HF =DE.
- Quiaergo AF=CD, & AH=CE, & ba-
fis HF == bafi ED: -erit ang. A =~ DCE.~ 8 &
Q. E. F.

- PROP, XXIV. THEOR.

" Si duo triangula’ ABC, DEF babeant duo la-
tera AB, AC duobus lateribus DE, DF acqua-
lia, alterum akeri ; angulm amem A angub
EDF maiorem, ab acqualibus rectis comprehen-
fum : etiam bafin BC bafiEF maiorem bakebunt.

: B3 . Quoniant

'
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2  EVCLIDIS ELEMENT.
A D

. S F

Quoniam enim ang. A > EDF, conftitua-
tur ¢ ad re¢tam DE & ad eius puntum D ang.
EDG=—A, & capiatur” DG=ACvel ==DF.,
Ducantur FG, EG. 1. Cuf. Si EG cadit fupra
EF; quum in Ais ABC, DEG praerterea fit AB
—DE7: erit balis ¥ BC == bafi EG. Rurfus
quia DG == DF, ideoque ¢ ang. DFG =

"DGF: erit ang. DFG > EGF, & mulo magis

EF(J > EGF. Qum in A E GF erit % latus

V¥ 2, Caf Si EG cadir in EF hquet‘l'eﬂ'e '

EG>EF, ideoque BC>EF. Q. E. D.

. *3. Caf. SIEG

.. D Acadic infra EF,
35 Quoniam ¢ DG
N ~+~GE>DF -
GB “C FE; fi hinc inde

- auferantur aequales DG, DF: manet * GE
. >FE. Ergo &BC>EF. Q, E. D.

PROP. XXV TH,EOR

D A Si duo triangula
ABC, DEF babeant
duo latem AB, AC,

¥ B C duobus Iatertbur DE,

DF acqualia alterum alers, bafin autem BC babe- -
ant
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ant bafi EF maiorem: habebunt ctiam angulum
A maiorem angulo D, qus ab aequalibus reclis
somprehondstur. :

Nam fi ang. A non maior eft quam D: aut
et A=D, autA<D. Sed iA=D: Berith 4"
BC=EF; contra hypothefin. Siang. A<D:
erit ¥ BC <EF; etiam contra hypothefin. 7. #- r.
Ergo ang. ASD. Q.E.D. ‘

PROP. XXVI. THEOR.

Si duo triangula ABC, DEF duos angules B,
ACB, duobus angulis E, F aeqyales habeant, al-
© terum alters, vnumque latus vni lateri acquale,
. vel quod aequalibus adiacet angulis , vel quod

vni aequalium angulorum fubtenditur : fﬁj re-
liqua latera reliquis lateribus aequalia, alte-
yim alteri, & reliquum angulum B AC reliquo
D acqualem kabebunt.

- B/_H\N\CE ‘

"1 Hpp. SitB—=E,ACB=% & BC=EF,
Dico AB=DE, & AC=DF, &ang.BAC
=D. Sienim non e¢ft AB=DE, fit alterutra
AB>DE, & fiat? BG=DE, & iungatur GC.% 3- 1.
Quonjam ergoBC=EF & BG=DE, & ang.B
=E: erif'GCB==DFE==¢ACB. Q.E, A% 4~
2. Hjp. Sit AB=DE. Dico, fore BC=4 o o, '
EF, & AC=DF, & ang. BAC=D. Nam i
- dicatur BC > EF, ponatur ¥ BH==EF & duca-
- tur AH. Et'quia {AB=DE, & BH=EF,
' : B4 & ang.
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o 41 &ang, B=E; erit * ang. BHA—=F= ACB.
8.k Q.E A% FErga BC=EF, ideoque* & AG
=DF&ang. BAC=D. Q.E.D.

PROP. XXVIL THEOR.

E/B Si in duas reftas ineas
T AB, CD recta knea EF
incidens alternos dngu-
hs AEF, EF Dinter fo

dequales fecerzt yardllelac erunt rellae lineae
AB, CD.
' St enim non fint parallelae: praductae ad
w 34 def. alterutram partem ‘ canueniant, velut in pun-
é&o G. Ergo ang. AEF extra trlangulum
% ¥ & EGF maior * erit interno EFD; contra hypo~
thefin, Ergo AB, CD funt parallelae. Q E.D.

'PRQP. XXVIIL. THEOR.

A

Si in duas lineas AB;
A E G R CD reftalinea EF in-

cidens exteriorem an-
gulum EG A interiord
C H D ff app ofito ad oasdem
parm HC aequalem
Jecerity vel interigres

.U' ad easdems partes AGH, GHC duabus rectis.

asquales; redla lincac AB, CD crunt intor fa
perallolae,

A&y & & Hyp. Quiaang. EGA = EHC: erit* &

Lax  ang, BGH=EHC alterno. Parallelae igitur &
3k funt redtae AB& CD, Q.E.D,

2. Hyp. Quia ang. AGH~-GHC=2 re-

w1 Qis='AGH -+ BGH; erit, ablato commuy-
o

e ——
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ni AGH, ang. BGH —=¢ alterno GHC. - Er-¢ 3
go* AB, CD, funt parallelae. Q.E. D, #32

. ax,
7. 1

-PROP. XXIX. THEOR.

In parallelas rectas lincas AB, CD refa li-Figura pro-
nea EF incidens, & alternos anguls BGH, pol. 38
GHC inter [v aoquales, & exteriorem EGA :
intoriori & oppofite ad easdem partes GHC
acqualem, & interiores ad easdem pavtes AGH,

G HC duobus rectis acquales cfficit,

- Si enim ang. BGH & GHC inaequales fint:

alter e, gr. BGH maior erit. Ergo erit °BGH¢ 4 ax
+~AGH>GHCAH AGH. SedBGH -+
AGH=—=~2redis. Ergo ang. GHC+AGH= 3. ¢
< z2re&is. Quare ¢ rectae AB, CD produ-¢ it ax
&ae verfus A concurrent, ideoque ¢ nonse. 34. def.
erunt parallelae. Quod eft contra hypothe~ . - .
fin, Ergo ang. BGH= GHC, Ergo quum™ %%
ang. EGA*=— BGH, erit etiam* ang, EGA=<v. 1 ax.
GHC. Hinc?ang. EGA+AGH=AGH¢ 3
—+~ GHC. Sed” ang, EGA~~ AGH =2 re-
~ &is, Ergo & ang, AGH -~ GHC == 2're~
&is' Q' EQ D'

Ry * Schol. Hinc omne paral-
B . c lelogrammum A G babens
AL |y vnum angulum retum A

eft reQangulum.

Nam A -~ B —X 2 re&is. Ergo quum A re- %- 29. L.
&us fit, B etiam reus ¥ erit. - Eodem argumento¥- 3- 3%
D & C refti funt,

Bs PROP.

‘.
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«. 1. aX.

B. 27. 1,

> 23. 1.
o, 27.1,

Jeo ™

=

29. L

2, ax.

26 EVCLIDIS ELEMENT.

PROP. XXX. THEOR.

Quae AB, CD, eidem
B rectae lincac EF paral-
o lelae fumt , & inter [e
_ Junt parallelae.

C 1 Incidat enim in ipfas
' ‘ re¢ta GHI. Er quia. AB,
EF parallelae funt: # ang. AG H= GHF.
Rurfus quia EF, CD parallelae: ang. HID =
GHF. Ergo®ang. AGH= alterno HID,
ideoque # rectae AB, CD parallele. Q. E. D.

PROP. XXXI. PROBL.
E A P Per datum punétum™ A

davallelam rectam line-
B D Cam ducere. '
Sumatur in BC punétum quoduis D, & iun-
gatur AD, & fiarang. ¥ EAD = ADC, &
producatur EA ad F. Erunt®EF, BC paral-

‘lelae. Q.E.F.

PROP. XXXII. THEOR,
A Omnis trianguli ABC
E vno latere BC produtto,
_exterior angulus ACD an-
B D gulis ducbus interioribus
& oppofitis A, B, eft acqualis ; & trianguli tres

-~ dinteriores anguli A, B, ACB duobus reétis funt

acquales. : .
Ducatur enim per C ipfi AB *parallela CE:
& erit ang. ACE=¢A;item¢ ang. ECD=B
Quue® ACD ==A —-B. Quod erat vnum.
Tam

s

e &
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- Jam addito communi angulo ACB, erit

ACD-+ACB =" A+ B- ACB. Sed ACD;’; : :’-
© 4 ACB == ? 2 reftis. Ergo & *anguli A —+-,,',.3'u"

B+ ACB==2zreftis. Quod erat altcrum.

-

* Scholia.

1. Tres fimul anguli cuiusuis trianguli aequales
func tribus fimul coiuscunque alterius.  Vnde

2. 8i in vno triangulo dua anguli ( aut finguli,
" aut fimul ) aequales finc duobus angulis in altero
triangulo.: etiam reliquus reliquo aequalis eft.
Item, fi duo triangula vaum angulum vni aequa-
~ lem habeant: reliquorum fummae aequantur.
-3 In triangulo fi vnus angulus refus fit: reli-
qui vnam reftum conficiunt,

4. Si in ifefcele angulus, aequis cruribus con-
tentus, reftus eft: reliqui ad bafin funt femiredi.

5. Trianguli aequilateri angulus facit duas ter-
tias vnius re®i. Nam § 2 re. ==7% rei. ‘

6. Huius propofitionis beneficio, cuiuslibet fi-
gurae reftilineae tam interni quam externi anguli
quot re&os conficiant, innotefceg per duo fequen-
tia theoremata, ;

N
Theor. I =~

0
. .’
. et
.
...... -’
7 .
. ~
» hh
’

Ommes fimul anguli cuiuscunque figurae reldilineae
confisiuns bis tos reflos, demtis quatuor, guot funt
latera figurae.

Ex quouis pun&o intra figuram ducantur ad
omnes figurae angulos refse, quae figuram re-
foluent in tot triangula, quot habet latera. Quare
quum fingula triangula conficiant duos refos:
omnia fimul conficient bis tot refos, quot funt
jatera.  Sed anguli circa ditum pun®um confi-
: . clunt
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"ciunt quatuor retos. Ergo fi ab omnium erian-

gulorum angulis demas angulos circa id pun&tum;
anguli reliqui, qui componunt angulos figurae,
conficiunt bis tot re&tos, demtis quatuor, quot
funt latera figurae. Q. E. D.

Hinc omnes eiusdem fpeciei reftiljpese figurae
aequales. habent angulorum fummas.

Theor. 11

Ommnes fimul externi anguli cuiuscungue figurae
rectilineae conficiunt quatuor reflos.

Nam finguli interni figurae anguli ‘cum fingulis
externis conficiunt duos re&os. Ergo interni
fimul omnes cum omnibus fimul externis confi-
ciunt bis tot reftos, quotfunt latera figurae. Sed
( vt mado oftenfum eft ) interni fimul omnes
etiam , cum quatuor retis, efficiunt bis tot rectos,
quort funt latera figurae. Ergo externi anguli qua-
tuor re&tis aequantur. Q. E, D. - ‘

Hinc omnes cuiuscumque fpeciei reftilineae
fizurae aequales habent externorum angulorum
fummas.

PROP, XXXIIL THEOR.

B A Quae roftae AC,BD, - -

acquales & parallelas

D C  AB,CD adeasdom par-

tes contungunt, ipfae otiam funt aequales & pa~
rallelae, o ' o

Iungatur enim BC; & quia® ang. ABC =

BCD, & per hyp. AB==CD, & latus BC

commune; erit* AC==BD & ang. ACB=

. CBD, idgoque # rettae AC & BD parallela%gf

erunt. Q. E. D.
PROP,

LN
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. PROP. XXXIV. THEOR. Fi
Parallelogrammorum [patiorum ABCD tam % 31;.'” :
. latera oppofita (AB=CD, AC=BD) quam
anguli oppofiti( A=D, ABD= ACD) mtcr
Je acquantuy ; . & ipfa diameter BC bzfariam
Jecat.
Quoniam AB, CD parallelae * funt: % eritv hyp.
. ang. ABC=DCB. Rurfus ob’AC, DB pa-¥ % *
rallelas, erité ang, DBC==BCA. Etlatus BC
eft commune. Quare ®* AC = BD, & AB=—u. 26.1.
CD, &ang. A=D. Er quia erac ang. ABC _
= DCB, & ang. DBC == BCA: toti ang. *# 2. ax.
ABD, ACD aequantur. Denique, quum fit
- AC=BD, & BC latus commune, & ang. BCA
= DBC: ot ¢ Aa. ACB, CBD aequamur.g 4%
Q.E.D. '

® Scholium.
Omne quadvilaterum ABD C babens latera oppo-
f ta aequalia, eff par allelogrammum.
- Nam pet 8.1. ang. ABC==BE€D. Ergoas AB,, 294,

" *«C'D parallelae fynt. Eadem ratione ang. BCA ==
DBC. Quare AC, BD eriam parallelae funt, Ergo
ABDC eft patallelogmmmum Q. E. D.

B Hinc expeditius per

: [ datum pun&tum C da«

% tae reftue AB duces

tur paraliela CD. Sux

": mein AB quoduis pun&tﬁn E. Centuis E & C |

mtetuallo quouns duc aequales circulos F, D,
pntro vero [ 1p;mo EC duccirculum FD, qui
jorem CD fecet in D. Erit duéta CD patallela.
Nam, vt modo demonftratum eft, E CDF eit Pgr.

N PROP.

oy

s s
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PROP. XXXV. THEOR.

D E F Parallelogramma ABCD

[ JEBCF Juper cadem
G bafi BC, & in iisdem pa-

B C . rallelis AF,BC conﬂ:mta,

inter [e funt acqualia.

Nam quia ABCD, EBCF Pgra funt: eft ©
AD—=BC=EF. Adde communem DE, &
erit* AE==DF. Sed&”AB=DC, & ang.
A=V'CDF. Ergo.AABE=? ADCF.
Auferatur commune DGE: erit % trapezium

-ADGB=—EGCF. Adde commune BGC:

erit* Pgr. ABCD =—=EBCF. Q.E.D.
* Reliquorum cafuum, iE inD, vel inter D &

 Acadit, non diflimilis, fed fimplicior & facilior

*. 34. Te
W 330 1

« 35 1.

f. 1 X,

T

eft demonftratio.

PROP XXXVI THEOR“
Parallclogram-

—7 ma ABCD, E
FGHﬁ: er ae-
qualibus baf tbus

el BC, FG & in

fisdem parallelis
AH BG con/htuta, mter Je funt acqualia,
tungantur enim BE, Cid. Et quia per hyp.
BC=FG=VEH; BC& EH funt aequales,
Sunt vero & parallelae ( hyp.). Ergo“ BE
& CH quoque funt aequales ac parallelae.
Quare EBCH eft Pgr. & aequale # Pgro ABCD. -
Sed eft etiam * Pgr. EBCH == Pgro EF GH.
Ergo ﬂPgr. ABCD = EFGH. ‘Q.E.D.

PROP




LIBE'IR L. 3

PROP. XXXVIL THEOR. |
E AD F Triangula ABC,
. DBC fuper eadem
_ ‘ bufi BC & in disdem
B (o parallelis AD, BC
conflituta, funt inter [¢ aequalia.

Producatur ¥ AD in E, F, & ducatur BEy. . poft.
parallela CA, & CF parall. BD. Erit * Prg.* . ;; v
BCAE==DBCF. SedA ABC{=j}Pgr.s 3.1
BCAE, item ADBC =} Pgr. DBCF. Ergo

AABC"=DBC. Q.E.D. " 7. ax.

PROP. XXXVIIL. THEOR.

GH D Triangula ABC, DEF
~, Juper bafibus aequnlt-'
., bus BC, EF, & in iis-

5——F dem paxallclisBF, AD

B
conflituta, funt inter fe aequalia.

Ducatur ¥ CG ipfi BA, & EH ipfi DF pa-% gy,
rallela, Pgra ergo funt ABCG'& DFEH, &
¢ aequalia. Sed A ABC* eft  Pgri ABCG,* 36 1.
& A DEF eft 1Pgri DFEH. Ergo"AABC" 34 L.
=ADEF. QE.D.

* Scholiym.

Si bafis BC S EF: liquee ABAC > A EDF.
Et fi bafis BC < EF: erit ABAC <A EDF.

‘PROP.
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R EVCLIDIS ELEMENT.
PROP. XXX1X. THEOR.

A N7 D Triangula ABC,DBC,
‘ ( acqualia, fuper eadem.
C

B Z bafi BC & ad easdem

partes conjiituta, funtin sisdem parallelis AD,

BC. :
Si enim AD, BC non funt parallelae: du-
catur per A ipfi BC parallela # AE, & ducatur

'EC. Quare A BEC =* A ABC=£ A DBC.

Ergo ® triangula BEC, DBC aequalia funt.
Q. E. A=, Similiter oftendemus, neque vllam
aliam parallelam effe praeter re@am AD:
Ergo AD cftipfi BC parallela. Q.E.D.
PROP. XL. THEOR.
Triangula ABC, DCE

A D aequalia:g uper bafibus BC,
CEt aequalibus, & ad cas~
dem partes conflituta, funt in

B C E. fisdem parallelis AD, BE.
Sin minus: ducatur ¢ per A ipfi BE paral-
lela AF, & iungatur FE. Ergo A FCE =
A ABC. Ergo & A FCE =* A DCE.
QEA" . ‘
PROP. XL1. THEOR.

' D 8i parallelogrammum
A EABCD, & triangulom
BEC eandem babeant
B A C bafin BC, fintque in iis~

, q
dem parallelis AE, BC: pavallelogrammum

ABCD ipfius trianguli EBC duplum erit.

t Puta, in eadem refta pofitis,
Ducatur
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Ducatar enim AC: & erit ® AABC =A% 3L
EBC. Sed Pgr. ABCD eft ¥ duplum Aﬁ' %6

ABC. Ergo Pgr. ABCD eft ¥ duplum A ax.
EBC. Q.E.D. .

PROP. XLIL PROBL. .

Dato triangulo ABC acquale parallelogram-
" smum conftitucre in dato angulo rectilineo D,

A K G

: - Secetur BC bifa-
N \ riam* in E, & fiat,, o, 4,
hY ~ D « ang. CEF =D., 3. 1
5} C Ducatur A G #g: 3,

ipti BC,-& CG ipfi EF parallela, Erit FECG

Pgr. aequale A ABC. \

Nam du@ta AE, erit ¥ A ABE =—=A AEC.,, 4.4,
. Ergo AABC?® = 2 A AEC =* Pgr. FECG.3. 2. sx.

Ergo ¢Brg. FECG = A ABC. - Q.E.D. & 4 *

S0 & ax,

PROP. XLIII. THEOR.
B F C  Inomni parallelogrammo

| ABCD complementa EF,
E 1 DK corum, quac circa
. : diamerrum A C funt , pa-

A G D yallelogrammorum EG,
FH, inter f¢ funt acqualia.

Nam % A.ABC = A ACD. Et quia etiamy, 34. 1,

EG & FH funt Pgra, quorum diametii funt

_AK,KC: erit fimiliter A AEK == A AKG,
& A FKC=AKCH. Quare # A AEK - 9. 2. ox.
FKC = A AKG + KCH. Ergo ‘reliquum 3. 8%
Pgr. BK = reliquo K D. 3 E.D. -
- - PROP,
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PROP. XLIV. PROBL. .
F E K

H B M :
Ad datam rectam linecam AB dato trmmulo >
C aequale para.’lclogmm,num applicare in dato
angulo rectilineo D.

% 42, L Fiat * triangulo C = Pgr. AEFG in angu-
lo GAE, dazo D 1equall, & ponatur AE in
dire@tum ipfi AB, & producatur FG ad H, &
per B ipfi FE vel GA ducatur parallela BH,
& iungatur HA.  Et quia ang. EFH + FHB

a 29.1. = *areclis, ideoque ang. EI* H-4-FHAZ

g1 3%, 2retis: redtaH A produ&q occurret # produ-
&e FE in K. Per K agatur ipfi FH vel EB
parallela, quae reitis GA, HB productis oc-
curratin L & M. Dico, AM efle Pgr. defi-
deratum.

v 431 Nam ’ Pgr. AM = AF’--— Ao C. Et

¢ conftr, ang. LAB=GAE =¢D. Ergo ad datam
redtam AB in dato angulo D applicatum eft
Pgr. AM triangulo C aequale. Q.E.F.

PROP.. XLV. PROBL.

Dato'vectilineo ABCD acquale parallelogram-
e conflituere in dato angulo reclilineo E.

Datum
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NY¥I/S

D F IK

Datum redilineum refolue in triangula BA
D,BCD, & fac *Pgr. FH= ABAD, ita vt* 4. %

“ang. F—=E. Deinde ad HIfac * Pgr. HK=2 7. 44 &

A BCD, vt dato angulo E aequahs fit HIK.

Quia ang. F = E = HIK: erit ang. F + B}
FIH=¢ HIK-+FIH. Sed FFIH==¢? &
2 fe@is. Ergo * &ang. HIK ~+ FIH = 27 ag.
re@is, &K eft in dire@um v ipfi FI. Ergoe. 4. R
ang. HIK =* alterno GHI, & adeo ang. HIK
- THL =¢ GHI~ [HL. Quare quum fint
ang. HIX ~+ THL = * 2 refis, erunt & GHI
~+ THL =% 2 reftis, & erit > HL ipfi GH in§. tontte,
diretum. Hinc, ob GH, FK parallelas ?, et~ & dem,
fam GL, FK parallelae funt; nec non GF, LK -
eidem ? HI parallelae, ipfae % funt parallelae, % 3% &
Ergo FGLK eft Pgr; &? quia FH=A ABD,

& HK = A BCD, totum Pgr. FGLK =t
toti reclilineo ABCD. Q.E.F.
¢ Scbolmm '

¢ HF

76\

Hinc facile inuenitur exceffus HE, quo te&nlia '
fieum aliquod A fuperat re&tilineum minus Bt nis
mirum fi ad quamuis réam CD applicentur Pgr,
DF*- A; & DH=M

Ca PROP
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PROP. XLVI. PROBL.

' A data recta linea AB qua-
Edmtum defcribere.

Ducatyr ex A in AB per-
pendicularis ¥ AC, in qua
|, capiatur * AD = AB. Per
A BDiphi AB, & per Bipfi AC
e vt -ducantur # parallelae DE, BE. Erit BD qua-

" dratum, a data re@a AB defcripum.
8 3 r Eft enim BD parallelogrammum, Ideo & #

Cc
D

ro

L
@ =

AB=DE,& AD=EB. Sed AD=AB.

71 &  Ergo 7 fingula latera AD, AB,B E, DE inter
fe aequalia funt. Quare BD eft quadrilate-
- rum aequilaterum. Et quoniam BD eft Pgr.
3. fch. 29. 1. habens vnum rectum angulum A: ? anguli re-
liqui D E, B etiam reti erumt. Ergo BD
" # 39 def. eftf quadratum. Q. E.F.
* Scholinm.
Eodem modo facile defcribes re&tangulum,
quod fub .daris duabus re&is contineatur.
PROP. XLVIL THEOR.
~G H In rectangulis

triangulis ABC |

| Y TN quadratum B C

' KED, quod a la-
L J / tere BC reftum -~

(5, angulum A fub-
tendente deferi-
bitur,acquale.cft

» -quadratis BG,
. ‘ ‘ CH, quac a la-
D L K teribus AB, AC

reftum

.




'LIBER L o 37

reltum angulum congpnbmdmnéw, de eri-
buntur, ‘

Per A ipfi BD vel CE ducatur ¢ parallelad 3 1.
AL, &iungantur AD, FC. Quoniam ergo
vterque ang. BAC, BAG re@us eft: AC&

AG erunt ? in dire@um. Eadem ratione &* 4 &
BA, AH funt in diretum. Tam ang. DBC

= FBA, ideogue ang. DBA='FBC, &‘9 ;"““
DB =*BC,acBA=FB: ergo > AABD, 3. def.
= FBC. SedPgr.BL, quod cum A ABDA 4.1
eft in eadem bafi BD & in iisdem parallelis

BD, AL, eft duplum® Ai ABD; & quadra-# 4" I
tum BG, quod cum A FBC eft in cadem bafi

FB & in iisdem pgrallelis FB, GC, eft # du-

plum AFBC. Ergo’Pgr. BL=BG. Simi-* 6. 3%
liter ducis AE, BK oftendetur Pgr. CL =

CH. Totum ergo ¢ quadratum BCED =% 2 .
quadratis BG -+~ CH. Q.E.D.-

* Scboligm.

Hoe nobiliffimum & vtiliffimum theorema ab
imentore Pythagora Pythagoricum dici meruit.
Eius beneficio quadratorum additio & fubtraltio
perﬁcxtur »quo fpeftant duo fequentia problemata.

C3 Problema
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' Problewa 1.
Datis quotcungue

quadratis  vnum .
omnibus  aequale
conflitucre,
Dentur quadra-
ta tria: quorum -
latera fint AB,
BC, CE. Face
C| angre@um FB Z
infinita  haben«

tem latera, in ea-

0 ek ‘
. ¢

A B -’ que transfer BA

& BC, & iunge

w42t F A E B ac: eritw ACq
== ABq-+DBCq. Tum AC transfer ex B in X,
& CE tertium latus datum transfer ex Bin E, &
iunge EX: erit# EXq == EBq(velCEq) -
€3 o 1‘3_2Xq (velACq)= ¢ CEq—+ BCq -+ ARy,

.y L}

B
¢ E

z

Problems 11,

- - Datis duabus yeltis inaee
gualibus AB, BC, exhibere
guadratum, quo quadratum
maioris AB excedit quiae
dratum minoris B G, ’

A B C
Centro B interuallo BA defcribe circulum. Ex

C erige perpendicularem CE occurrentem perie
. pheriae in E. Ducatur BE. Erit BEq ( vel BAq)

¢ 471 == ¢BCq—+ CEq. — BCq=<
nyw CEe Q?E. B q Ergf)rBAq BCq==

PROP.
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" PROP. XLVIII. THEOR,

Si quadratum, quod deferibitur abvno BC
laterum trianguli ABC, aequale fit quadratis, -
quae a reliquif trianguli lateribus AB, A C de-
Jevibuntur: angulus BAC & religuis duobus

- trianguli latoribus AB, A G comprchenfus re-

clus ovss,
N4
Ducaturenim® ad AC* . 2
perpendicularis AD, & fiat
AD —AB, & iungatur
DC. ‘

C Quoniam ergo DA =

AB: erit & DAq = ABq, ideoquaDAq
-+ ACq=?ABq-+ACq. Sed DAq—+9 2%
ACq=*DCgq, & ABq+ACq=VCBq.% 47 &
ErgaD Cq=CBg.ideoque D C==CB. Hinc ¥ *P
quoniam AD = AB, & latus A C communes

erit ¥ ang. BAC = CAD. Rc&us autem efte. 8. »
# CAD. Quare & ang. BAG retus eft. Q. & to. def..
E. D, ° . a :

* Scholians

Sumtum eft in demonfiratione, ex eo quod
DA — ABfequiDAq — ABq, & ex eo quod
DCq— CRq fequi D C — CB: Hoevero mani-
feftum fiet ex fequenti theoremate.

Ce Theoremia,
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* Theorema,

E——FHi—G_oP a

A B C DI KL TM

‘Linearum retarum acqualium AB, CD acqualia
fimt quadrata AF, CG. Et quadratorum aequa-
lium NK, PM aequalia funt lasera 1K, LM.

Pro 1. Hyp. Duc diametros EB, HD. Liquet
B 341, &A F=Fduplo AEAB=7Y2AHCD="#
* 64..::;. CG. Etgo AF=CG. QED.

Pro 2. Hyp. Si fieri poteft, it LM>IK: fac
3, 46. L LT=IK, ficque SLS=LTq. ErgoLS=
[ 2 8 . ——
-2 by Nxzuf LQ QEA" EgpLM=IK

4. 9. ax.
% Schol,

Eodem modo quaelibet reétangula inter fe aer
quilatera aequalia oftendentur,
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DEFINITIONES.

] C 1. Omne parallelogram-
o | mum rellangulum ABCD
contineri dicitur fub dua-
A D bus reis lineir AB, AD
quze retum angulum A comprehendunt. -

F E K ., Omnis parallelogram-

E’ mi FHIK vnumquodque
G ‘ , eorum,quae circa HKdi-
e M ametrum ipfius funt, pa-

1 rallelogrammorum ER’I,
G A cum duobus complementis FB, BI Gno-

mon vocatur, (Hoc eft, fignra FHIMBEF vo-
catur gnomon, item figura FKIABGF. )

Breuitatis gratia has duas notas in hoc libro
adhibemus,

Rgl. notat parallelogrammum re&angulum, ve-
luti Rgl. BAD; lege reGtangulum BAD.

S< indicat etiam re@angulum, contentum fub
duabys reftis, inter quas haec nota fcripta’
eft. E. gr.BA >< AD indicat reftangulum
fub re&is BA & AD contentum,

Cs PRO-



42 . EVCLIDIS ELEMENT.
PROPOSITIO I. THEOR.

"B D LC g [int duse reflace li-
neae A,BC,alteraautem
G ipfarum BC [efla fuerit
’ s K LH 1 quotcunque partes BD,,
e — DE,EC: reftangulum
Jub duabus rectis A, BC contentum acquale eft
fir rec‘fangulir A>XBD,+ A DE,-+A
>XEC, quac [ub reta linca non feta A &
Jingulis alterius BC [egmentis continentur. .

: Ducatur enim “ a pun&o B ipfi BC perpen-
3 dicularis BF, atque £ fiat BG = A, & per G
3% ipfi BC parallela fitY GH, per punifa vero D,
E, C ipfi BG parallelae fint DK, EL,‘CH., Er-
3. fch. 20.1.90 ¥ Rgl. BH=—Rgl. BK-++DL 4-EH. Sed
s. confir. quia * BG="A,eritRgl. BH=$A><BC, &
- & rdef 2Rgl. BK == A ><BD, Etquia "DK=—EL
“3¢. % —=—BG=A, eritRg. DL=A X DE, &
Rgl. EH=—AXEC. Quare AXXBC=
AXBD,+AXDE, +AXEC. QE.D.

% Scholinm,

Hinc fi fuerint duae veilae Y, Z, [ecenturque
ambae in quotcungue partes; veClangulum [ub totis
aequale eft rectangulis [ub partibus. o

Nam fint retae Z partes A, B, C, & rethae
Y partes D, E. Quia DX><Z =D > A4
D><B,~+DXC;&E>Z=EX A, +E
>XB,+EXC;&YXXZ=DXZ,+EXZ: "
erit? Y>< Z=D>< A, D><B,+D><C,
-+ EXA,+EXB,+EXC. Q.E.D.

' ’ PROP.

m L
1.

e
B
Y-

8. a, ax.
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PR OP. IL. THEOR.

A B Siredta linca AB facetur

o vicunque inC : reflangula
' ‘ Jub tota ABZ veroque fe-
gmento AC, CB, conten-
A ta acquantur quadrata to-
E5Dtius AB. .

Defcnbatur ex AB quadratum ¢ ABDE,x. 431. .

& per C ducatur * alterutri AE, BD parallela-
CF, Eftigitur AD=Rgl.AF +~CD=
AE>AC, 4+~BD>CB=AB>» AC, +4a 29 defl
AB><CB, quia? AE==BD=AB. Ergo ~
" Rgl. AB XX AC, 4 AB><CB = quadrato
wotius AD, Q.E, D,

PROP. III. THEOR.

A__C B s recta linca AB ﬁutur
I L vtcungue in C; reclangu-

lum [ub tota AB & wvno

[egmento BC  contemton
— aequatur reéfangula Jub
k D E Je gm'nm AC, CB con-

bento, & praedicti Jegmenti CB quadrato

Defcribatur 2 ex CB quadratum BCDE,u 46. 1,
& producatur ED in F & per A alterutri CD,
BE ducatur parallela AF. ErgoRgl. AE= - ,
Rgl. AD -~ quadrato CE. Et quia * BE ==».29. def. s
CB,eft Rgl. AE == AB><BC; item quia
CD =BC, eft Rgl. AD = AC>XCB.
Quare AB><BC = AC ><CB, -+ CBq.
Q.E.D.

‘ . PROP.
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PROP. IV. THEOR.

Si reéta linca AB fece-

A C B twr vtcunque inC: gua-
H K dratum totius ABacqua-
. ¢ tur quadratis [egmento-

: rum AC, CB, & reftan-

D Fl I gv bis contento fub fe-

. .gmentis AC, CB.
¢ 46.1. . Defcribatur £ ex AB quadrarum ADEB,
iungatur BD, & per C alterutri AD, BE du-~
catur parallela CGF, per G vero alterutri
AB, DE parallela HK. Erit ergo ®ang. BGC -
0,29-+ == ADB. Sed quia * AD= AB: ang.¢
» :?‘,flcf'"ABD =A DB; quare ang. BGC="7 CBG, .
r.ax. &ideoCB==7CG. Eftvero*CB=GK, '
6.1 & CG=—BK. Ergo CGKB eft aequilaterum. -
Y }:,',_';9. ., Sed eft quoque ¢ re@angulum, ob angulum
ABE * reCtum. Quare CGKB eft CBq. Ea-
dem ratione HF et HGq, ideftvACq. Et
% 43. . quoniam Rgl, AG=% Rgl.GE, & ob CG =
© CB,Rgl. AG==AC ><CB: erit & Rgl. GE
—=AC>XCB. ErgoAG+GE=2 AC
> CB. Ergo ABq = CK—--HF + AG
-+ GE=CBq -+ ACq + 2.AC X CB.
Q.ED. -

cane

Aliter,

4.3 1. Quoniam ang. BAD” = re@o: ang. ABD o

+ ADB ="¥refo. Sed quum fit” AB =
w5 & AD, ideoque # ang. ABD== ADB; erit ang.
ABD = j retto. Et quoniam ang. BAD re-
&us eft: ang. BCG etiam  re@us erit. Quare
in A BCG reliquus angulus BGC etiam =

1
z

€. 29- ‘l.
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‘¥z re@to. Hinc AGC =CB; & quia GCy 32 1.
=7 BK, 1c CB == GK, erit CK aequilate-# 6- 1
rum. Ef vero & re&angulum, ob ang. ABE LR Ay
reCtum. Ergo €K eft CBq. Eadem ratione
&e. vt fupra. o

~ Coroll. 1. Ex his manifeftum eft, in quadra-
tis parallelogramma, quae funt circa diame-
trum, efle quadrata, .

¥ .Cor. 2. Item, diametrum cuiusnis quadrati
.angulos eius bifecare, ‘

* Schoh Si AC =73 AB: erit ABq==4 ACq
& ACq=—3ABq, Et contra fiABg = 4ACq:
SipG =EAR |
r.. .4 . PRQP. V., THEOR.

~ A - C‘ D B Siretta linea
ey : AB fecetur in
R | P/ acqualia AC,
o /ﬁ M| CB, & inae-

K LIN O/ qualia A D ,
. DB: reflangu-

0 E @ F lum AD > DB
fub inacqualibus totius [egmentis  contentum
wna cum qiadrato rectac CD inter punéla fo-
ionum aequatur quadrato dimidiae BC.
_Defcribatur ¢ ex CB quadratum CBFE,3. 46. 1.
" fungatur BE, & per D alterutri CE, BF paral-  ~ -
JetaDHG, ac per H alterutri AB, EF paral-
lelaKLM, per A denique alterutri CL, BF
parallela AK ducatur, Etquia®*CH = HF, ¢ 43.1.
erit {CM = DF.. Sed CM =" AL: quare& % .
‘AL==DF, &, addito communi CH, AHY¢ ;"' 3. &
""" - ' © gnomoni
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gnomoni NPO, &, tandem addito communi
LG, AH + LG — CBq. Eft autem ob DH
—9 DB, Rgl. AH =—=AD >< DB, & LG eft?

« 1. 1 &LH§ =* CDq. Eigo AD X DB-+CDg
fchol, QSl——-CBq‘ Q E. D

% 8.2,

A 8 ax,

" 4 2

% 3. A%

* Scholia.

1. Hoc theorema paullo aliter fic effertur: Re-
Gangulum [ub fumma AD & differentia DB Jua.
um veflarum AC (vel CB) & CD, aequatur dif-
Serentiae quadratoram ex ipfis,

2. §i AB aliter diuidatur, propius [iilicet puncfo
bifetionis, in E : dico AED>ZEB>AD><DB. Nam
AED<EB~+CEq== *CBq _
"—"AD><DB+(:Dq ¢ D
Ergo quum CEq < CDgq:  pom—t—it——i
erit "AEXXEB>ADX A E B
DB. QED, ,

3. Hch‘Dq+DBq>AEq+EBq Nam‘

'ADgq +DBq+:ADX DB = r“ABq:f‘

AEqt EBq+zAE><EB Ergo quusmn 2 AE

><EB>31AD>DB: erxtADq+DB>AEq
~+EBq. Q E. D. C

4 Ex qmbuq fimul patet, effe "ADq DBq
~— AEq — EBq =1 AESCEB — 3 ADS<
DB.

A PROP.
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PROP. VL. THEOR.

(o B D Siretalina
= AB fecetar bi-
N/ IXP| fariaminc, &

K L y Ml yecta quac-

(o) cunque linea BD
. in direftum ad-
siciatur: vectan-

1) ¢ F gulum AD ><

BD contentum fub compofita ex tota cum adie-

&ta 7 adielta, vna cum quadrato dimidiac CB,
acquatur guadrato compofitae CD ex dimidia
& adiecta tanquam vnius lineae. L

" Defcribatur ex CD quadratum CDFE,

-iungatur ED, pér B alterutri CE, DF fit paral-

lela BHG, & per H ipfi AD vel EF parallela
KLM, & adhuc per A ipfi CL vel DM paral-
lela AK. Itaque quia AC= CB, Rgl. AL=

§ CH=—*HF. Addito communi CM, erit¥ 3¢

AM =gnom. NPO. Atqui ob DM*=}, B o

. cor,

DB eft\AM == AD>DB. Ergo AD> DB 4.2
= gnom. NPO. Sedob CB=¢ LH, eft® # -

CBq="LG. - Ergo AD>XDB+CBq =

gnom. NPO 4+ LG = CDg.- Q. E. D,

PROP.
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PROP. VI1. THEOR..
B C A Sireialines AB fece-
L tur vteanque in C qua-
L\ drata totius AB & vnius
H G
M

efegmentis BC fimul fum-
¥ K _t{ %z’:quantur f:‘iangulo
2 AB >< BC bis contento
[ub tata & dilko fegmen-
to, vna cum ACq gquadra-

"E N D to reliqui fegmenti.

" Defcribantur enim ex AB quadratum AE,
&in eo reliquae figurae, vt antea. Quoniam
AH =° HE, erit * AF = CE, & AF 4~ CE
=2 AF. Sed AF -+ CE = gnom. KLM -
CF: ergo gnomon KLM - CF =2 AF. Iam

v 1. corol. quum.* CF fit CBq, & hinc BF = BC: erit

4 3

e

2 AB>< BC == 2 AF, ideoque gnomon KLM
~~BCq =2 AB > BC. Ergo addito vtrin-
que GN== ACq, erit ABq +~BCq =2 AB
>XBC-+ACq. QED.

* Scholism,

Hinc quadratum differentiae duarum re@arum
AB, BC, aequale eft. quadratis viriusque minus
duplo re®angulo fub ipfis Nam ABq - BCgq

o 3 3% —3ABXBC=?ACq==(AB—BC)gqg.

PROP.
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PROP: VIIL. THEOR.
A CBD Si refla linea
AB fecetur vt-
™M / i T N canque in C;
: ST G K) X relfangulum
I v 9) quater  conten-
I'g y sum fub tota AB
"V r/ & omoc fegmen-
tis BC, vna cum
: quadratoreliqus
'E  H L F [fagmemi AC,
acquatur guadrato compofitac ¢x tota AB &
pracdicto fegments BC tanquam vnius lineae.

In produ@a AB fiat BD == BC, & @efcriba--
tur ex AD quadrarum AEFD, & reliquae
figurae deferibantur bis, quae in praecedente
propofitione. Ergo quia CB==BD, & * CB¥ 3¢
= GK, a¢ BD==KN: erit GK==KN. Ea- o
dem ratione PR ==RO. Hjnc¥ Rgl. CK¥36. &
= Rgl. BN, & Rgl. GR ==Rgl. KO. Sed™
Rgl. CK=* Rgl. KO. Quare & Rgl. BN* 4 *

- ==Rgl. GR; ideoque CK - BN ~+ GR -

KO =4CK. Porro GC ¥= BK==%BD,=1. coroll
&BC=BD, ideoque CG ==CB. Sed &* **
" GP=GK==CB. Ergo CG=GP,&Rgl
_ AG =V Rgl. MP. Eadem ratione ob PR
=ROeft Rgl.PL == Rgl. RF. Quumau- -
tem in pgr. ML fit MP =#PL: erit AG=
RF; hinc AG—+ MP —- PL 4 RF =4 AG.
Sed oftenfum eft, quod CK—+ BN~ GR -
KO =4 CK. Quare# totus gnomon STV # *
D :

=4
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" = 4 AK. Sed obBK = BD =BG eft AK
— AB>BC. Ergo gnomon STV ==4
AB><BC. Denique quiaIP==%x AC, eft
IH vel *IPq=ACgq. Quare # totum qua-
~dratum AF, id eﬁ(AB+BC)q_4.AB><
.BC+4+ACq. Q.E.D.

’ PROP. IX. THEOR.
Si reéta linea AB fe-
K cetur in dequalia A C,
T CB & inacqualia AD,
DB: quadrata inac-
' qualium [egmentorum
A CD B ADq-+DBq fum
duyla quaaratorum & dimidia, & a retta in-
ter puncta fetionum, 2 ACq—+2CDq.

y»mr  ExCducatur 7in AB perpendxculans, in
%31 quafiac? CE= AC. Iungantur AE,EB, &
%3tL  per Dipfi CE¢ parallela DF, & per F ipf
AB paraliela FG aganrur, iungaturque AF.

2 5.1 Iraque quia SEAC= AEC, &, ob ang. ACE
re¢tum, EAC ~+ AEC == " reQo: vterque .

4ng. EAC, AEC == re&. Eadem ratione

veerque ang. EBC, BEC z re&t. Ergo to-

tus ang. AEB rectus eft. Et quia ang. GEF

#. 3 mml = £ reci, EGF vero ¥ =ECB = retto: re-
Y 29 L hquus EFG etiam * = } re&li. Hinc ang,
#32.1.  GEF = EFG, &* GF = EG. Eadem ratio-_
: ne I)F = DB. Er quoniam AC= CE, ideo-
% 6.1  que*ACq==CEq: erit ACq - CEq =2,
A.fch. 48. 1. ALq £it vero ACq —+ CEq ==# AEq. Er-
go AEq
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go AEq =2 ACq. Eadem ratione eft EFq
== # 2 GFq ==2CDq. Quare AEq 4~ EFq,* 47 %
id eft * AFqQ =2 ACq + 2 CDq._Sed AFq
= # ADq + DFq=ADq -+ DBY. Er-*2 &
go ADq 4-DBq =’2 ACq -+2CDgq. Q.
E. D. . ' .

* Scholium.

Aliter effertur fic: Aggregatum quadratornm ex
Jumma AD {7 differentia DB duarum redaram
AC, CD aequatur duplo gquadratorum ex ipfis
AC, CD, o ’ :

PROP. X. THEOR.

E ____F Si recta linea AB -
Jecetur bifariam in
C, & illi refta
C B D quaecunque linca
N BD in direftum
G adiiciatur ; qua-
dratum compofitae AD ex tota &5 adiefta, &
quadratum adiectae BD fimul fumta funt dupla
& quadrati ex dimidia A C, & quadyati com~
pofitae CD ex dimidia&s adieéta, tanquam vni-

us lineae.

Ducatur enim £ ex C ipfi AD, perpendicu-§ 1. .
laris CE, & fiat alterutri AC, CB aequalis,* 3:9 -
iunganturque AE, EB, & per E quidem ° du-"" """
catur ipfi AD parallela EF, per D vero ipfi -

CE parallela DF, Et quoniam-anguli FEC
-+~ EFD =~*areis: ang. FEB4-EFD < °
I " Da 2 1;6&.
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E I 2red.ideoque re-

: ¢tae EB, FD pro-
duftae conueni-
Cl J)_lp ent ¢ ad partes

‘N G BD. Producan-

, tur & conuéniant
in G, & mngarur AG.

Itaque quia EAC =7 CEA, &, obang.
ACE re@um, EAC <4~ CEA =7~ re&o,
erit vterque ang. EAC, CEA =} re&i.
Eadem ratione vterque ang. CEB, EBC—=—
‘re@ti. Ergo * AEB= redo. Qma‘?’ DbG
= EBC, & hinc DBG = {re&i, BDG ve-
ro =% ECB = refto: erit 7 ang. BGD
~= s re@ti = DBG, ideoque DG =% BD.
Et quum ergo BGD = £ redti, ac ang. EFG
=‘1’ ECD = refto: erit qyoque 7 ang. FEG
= Exe&i == EGF, & hinc * EF = FG.
‘Porro quia, ob AC= CE, et ACq ="
CEq,&ACq-%—-CEq_zACq “erit * AEq

8. 34 1 &= 2 ACq. Simili ratione EGq =<2 EFq =
.fch 4. 1.2 2CDq. Quare” AGq (=* AEq-EGq)

=2ACq+2CDq. Sed AGq=+*ADgq
~+ DGq = ADq ~+BDq. Ergo ADgq
-+-BDgq=2ACq++2CDgq. Q.E.D.

PROP.
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PROP. XI. PROBL.

: T Datam retam lincam AB
H ita fecare, vt rectangulum
Jub tota AR & altero fo-
gmento aequetur guadrato

B |G Areliqui fegmenti. .

: \ Defcribatur # ex ABw- 46. 1.
E.quadratum ABDC, fece-

, turque ® AC bifariam in E, % 1o 1.

b Ik - | _ducatur EB, & in produéia

; CEA fiat EF="*EB, ac de-***
{cribatur ex AF quadratum AFHG, & pro-
ducatur HG ad K. Dico A B ita fe&tam effé
inG, vt it AB>BG = AGq.

. Nam { CF><FA -+ AEq =EFq=”é-f‘i‘2- ,
EBq. SedERq=%ABq-~AEq. Ergo} 's®"
CF><XFA + AEq = ABq -+ AEq, &

hinc* CF ><FA = ABq. Ilamquia*AF!3 ’:i‘d g
—FH, erit CF < FA== Rgl. FK. Eft vero™ "
ABq=—AD ( per conftr.) Ergo Rgl. FK

— AD. Hinc ablato communi GC, erit
FG=GD. SedFGelt AGq, & obBD
—*ABeft GD-—= AB><BG. "Ergo AB
>XBG=AGq. QE.D. .

. J

D'.; : < 'PROP
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PROP. X1I. THEOR.
In triangulis amblygoniis
ABC quadratum lateris
BC,  fubtendentis angulum
obtufum A , maius cft quam
quadrata laterum AC, AB,
C . A Dangulum obrufum A com-
prebendentium., rectangulo bis contento fub vno

“laterum C A, circa angulum obtufum , in quod

produltum perpendicularis BD cadit, & recla

" 'AD extra intercepta a perpendiculari BD ad
- angulum obtufum. (Hoc eft: BCq=CAq

~+ ABq~+2CAS AD.)

Nam *CDq—=CAq-+ ADq~+2CA
>< AD, ideoque # CDq~+ DBq—= CAq -
ADq-+DBq-42CA><AD. SedCDq
-+ DBq'=CBq, & ADq -} DBq == ABq.
Ergo CBq — €Aq -+ ABq +-2 CA >< AD.
Q- E.D. )

"PROP. XIIL. THEOR.

B ‘ In triangulis oxygoniis ABC
quadratum laterss BC, fubten-

dentis angulum acutum A,

. minus eft quam quadyata la-

| C D Aterum AC, AB comprebenden--

tium angulum acusum, reflangulo bis contento -
Jub vno laterum circa angulum acutum C A, in
gquod perpendicularis BD cadit, & refta AD
sntus sntercepta o Perpmdimlari ad’ angulum

. acutum
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acutum. (Hoc eft: BCq+2CAXAD=
CAq—+ ABq.) :

Nam £ CAQ +~ADq=2CAM AD+¢% 72
CDq; hinc® CAq+ ADq 4+ BDq =20 2. 3%
CA>XAD+ CDq~+BDq. Iam™* ABq™ 47"
= ADq -+ BDq, & BCq ==CDq ~+ BDq.

- Ergo CAq—-I-—ABq:BCq-—l—z CA >< AD.
Q. E. D.

* Schol. Hinc demonfteatur, in omni* paralle-
fogrammo ABDC guadrata-e diametris AD, BG
aequalia effe quadratis laterum fimul fumtis. Nam
dullis perpendicularibus AE, BF, et ADq = :
!DCq+CAq—+a DC><CE & BCq—+-2DCe 12 20
A B ><DF=7CDq}+BDgq.
Eft autem CDq==" ABqgje- 13. 2.
& ob ang. AEC =" BFD’~. 3¢. 1.
l ac ACE—=?BDF, sc ACv. 10. def':
E C ¥ D=TBD, eft CEXDF:, 5o
ergo BCq 2 DC > CE==ABq—+BDq. Qua-, 4, ,,
reV ADq+BCq-HaDCXX CE== ABq—+, , o
BDq+DCq+CAq+zDCXCE & érgo .
"ADq+BCq — ABq- BDq+DCq ~+w, 3 ax
CAq QED .

D 4 PROP.
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* .. PROP. XIV. PROBL.
LN

E
D

c

Dato reilineo A atqwe quadratum con-
Jituere. :

w 46 1.-  Conftituatur re@ilineo A aequale * pgr.
© re@angulum BD. Siigitur BE—ED: erit

R. 29.def. BD quadratum # defideratum., Sin minus:
& 34 % eri¢ alterutrum latus BE > ED, & tunc pro-

~ ducatur BE, donec EF =7 ED, & bifecta 5

"33 % BF in H deferibatur circulus interuallo HB

3, 10. 3,

vel HF, & producatur DE in G. Dico fore -

EGq=A."

.5 2 Nam iungatur HG: & eft * BE>< EF -
& 15.def. & HEq — HFq—=¢HGq. Sed ob ang. HEG"
" {fl;cg_s;;' reGtum, et YHGq —E Gq +HEq. Qua-
3. 47.1. re EGq +HEq="'RE X EF -+ HEq,

«1 3. atque EGq =*BE> EF. Eft autem ob*

A conftr,

Ergo EGq =‘A. Q. E.D.

=33 FE —ED, BEX EF=Rgl.BD =*A.

EV-

4
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DEFINITIONES

1. Aequales circuli funt, quorum’ diametri
funt aequales, vel quorum quae ex centris
~ funt aequales,

A ‘B 2 Redalinca AB circu-
D lum G contingere dicitur,
quae contingens circulum
( in D) & produéta ipfum

non fecat. -

3. Circuli C, & E contin-
gere fofe dicuntur, qui con-
tingentes fe mutuo (in F)
fe non fecant.

4. In circulo aequaliter
difiare a cemtro G rellac
lineae HI KL dicuntur,
quando a centro ad ipfas
perpendiculares GM, GN
duétae funt aequales.

5. Magu autem dj ﬂare 4 centro G dicitur
ecaOP,in quam malor perpendicularis G Q
cadit.

Ds. 6. Se-
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: B 6. Segmentum circuli eft
/\ figura ACB A, quae fub re-
Y C@a linea AC & circuli cir-
cumferentia ABC compre-
henditur. :
7. dAngulus  fegmenti  eft
ACD, qui reéta linea AC &
circuli cucumferentia CD comprehenditur.

8. Angulus in fegmento ACBA eft, quando
in circumiferentia ABC fegmenti fumicur ali-
quod punctum B, atque ab ipfo ad terminos
A, C, lineae eius A C, quae bafis eft fegmenti,
rectae lineae B A, 8C ducuntur, angulus ABC
a dudtis lineis BA, BC comprehenfus,

9. Quando autem comprehendentes angu-
lum A BC-reQtae lineae BA, BC intercipiunt
circumferentiam A D C: illi circumferentiae
ADC infijlere angulus ABC dicitur.

g 10. Selfor circuli eft, quando

G angulus EGF ad centrum G

conftiterit, figura GEFG conten-

~ca rectis lineis GE, GF angulum

E comprehendennbus, & gircum-
ferentia EF ab ipfis intercepta. :

. Similia, c:rculorum [egmenta funt, quae
angulos capiunt aequales: vel in quxbus an-
guh funt inter fe aequales,

PROP.
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PROPOSITIO I. PROBL.

Dati circuli ACB céentrum snuenire.

9 Ducatur in ipfo refta
AB vtcunque, quae bifece- ,
tur “in D. A pun&o Dg 4o 4,
<7 )ipfi AB ad redtos A du@ap, u, 1.
‘Fl& ™ | DC producatur in E, & bi-
—JAfecetur CE in F. Dico,
punitum F centrum efle
j Op circuli ABC..

Si n,égas;: centrum efto G extra reGtam
CE. ( Nam in ea practer F nullum 7" effe”-1s- def. n
poteft .) Ducantur GA, GD, GB. Ergo
GA =Y GB, & AD =7?%DB; latus vero$: conftr,
GD commune: hinc *ang. GDA =GDB,j; ?&.'hef. .
Eft ergo ¢ ang. GD A reftus, ideoque " an-y. 1o. ax.
gulo CDA zequalis. Q. E. A3, 3. 9. ax.

Coroll. Ex hoc perfpi;:nut;m eft, fi in circulo refla
linea TD reflam AB bifariam ¢ ad angulos recfos
Jecat, cireuli centram effe in fecante CD.

PRQP. I1. THEOR.
- Si in civcumferentia cir-
culi ABC duo quaclibet pun-
&a A, B fumantur: gquac

’ zpjft coniungit recta linca AB

| 'xéx/ Bintra circulum cadit.

Si enim non: cadet extra,
E vt AEB. Sumatur ¢ circuli« 1. 3.
centrum D, & ducantur re®ae DA, DB, .
. ' ) DFE.
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DFE. Quoniam ergo DA

%15 def 1. = * DB: erit ang. DAE —.
A5 L 2»DBE. Etquum trianguli
.t / ™./ ADE latus AE produGum

ABhth erit #ang. DEB>
v1qi 8%, \ DAE, ergo & ang. DEB
£.19. % E '>'DBE, & DB> £ DE.

Sed DB =* DF. Quare’ DF > DE. Quod
fieri nequit, quia E extra circulum eflfe po-
pitur, Similiter oftendemus reftam A B nec
in circumferentiam cadere. Ergo intus ca-
dat necefle eft. Q. E. D. i '

PROP. IIL. THEOR. -

C Si incivculo ABC rela
linea CD per centrum E
E dula reftam lineam AB

non ductam per centrum,
A F B bifuviam ]ccaI: inF: & ad
angulos reéfos ipfam [eca-
bir. ngd Jiad angulos veSkos ipfum AB fecet :
& bifariam [ecabit. .
Ducantur EA, EB.

o15.defir. . 1. Hyp, Quonnm AF=FB, & EA =
~8L EB, & latus EF commune: eft * ang. AF_E
¢.10. def. r==BFE, & ergo ¢ vterque rectus. Q.E.D.
‘e.10.3% 2, Hyp. Quoniam ang. AFE = BFE, &'
™5t EA=EB, & ergo*ang. EAF =EBF:eft'
v, 26. I "AF—FB Q. E. D.

o * Caroll. Hinc in omni tviangulo aequilatero &

ife ﬁ:elx linea reda ab angulo verticis bifecans bafin,
perpm
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perpendicalaris eff bafi; {7 contra perpmdiml\aris
ab angulo verticis bifecar baftu; {7 perpendicularis.
e puncto medio bafis angulum ad verticem bifecat.

PROP. IV. THEOR.

Si in circulo ABCD duae reffae ‘A C", BD
won ductac per cemtrum [e inuicem [ecent in E:

Jefe bifariam non [ecabunt.

~ Si enim fieri poteft,

D fit AE=EC, & BE

=ED. Sumatur #% *3

centrum circuli F, jun-

¢ Eaturque FE. Eriter-

) go % ang. FE A redtus, -3 3-

nec non ang. FEB reQus erit. Quare erit V4. 10, ax

ang. FEA==FEB. Q. E. A~ w. 9. ax.
. |

PROP. V. THEOR.

8 dus circuli ABC, CDH
fe snuicem fecent in B, C:
non erit ipforum idem cen-

E, 'D/Atrum.

Nam fi fieri poteft, firt E commune cen-
trum. Tungarur CE, & ducatur reta EFH
vtcunque. Erit ergo *, in circulo ABG, EF
= EC, & in altero circulo, EH =E(_J,
ideoque EF=EH. Q. F. NA @ 9. 8x.

« 15 def. 1,

. PROP.
‘ -
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PROP. VI. THEOR: -
C 8i duo' circuli ABC,
- CDE [efe imtra contin-
gunt in C: ipforwn. idem

centrum non erit.

Si enim fieri poteft,

[] fiteorum idem centrum

A F. Iungatur CF, & du-

B catur vecunque FEB,

.15 def. l.Foret'yFBzFC :FE. Q- Eo A.so

3, 9. ax.

PROP. VII. THEOR. .

Si in oérculi ABCD diametro AD’ aliquod

néfum F fumatur , quod non fit centrum cir-
culiy & ab ¢o ¥ in circulum cadant quaedamre-
¢tae lineae AFD,FB, FC, FH: saxima quidem
erit F A, in qua centrum E, reliqua veroFD
minima ; aliurwn auten femper propinquior FB
¢i FC, quac per centrum, maior eft remotiore
FC; duaeque tantum acquales ab codem pun-
o F in circulum cadent ex vtraque parte mi=<

nimae F1D. .
A B» 1. Tungantur EB,EC,
. 20 L EH. Et quia® FE -
EB>FB,ac FE-~EB
. 15. def. 1. »
ggz.eax.‘ K rE == ¢ FA: erit FA >?
1. 14. 3% FB. Rurfus quia EB

= EC, & EF latus ecom-
G - H mune, & ang. BEF >’
9. 24. L D CEF: eft* FB> FC.
Eadem ratione & FC >FH. Rurfus quia
S FH
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FH4-FE>'EH, & ED —EH: et FH
~+FE > *ED, ac ergo FH> ¥ FD. ' Maxi-4. 5. ax.
ma ergo eft FA, minima FD, & FB>FC
>FH. Q.E.D. o

2, Fiat‘ ang. DEG'= DEH, & ducitur.. a3. 1
FG; & quum practerea EG—=EH, & com- .

" munis EF: erit* FG = FH. Omnis autem * 4. 1.

alia vt FK aut maior aut minor erit*, quam* &;P:"

FG. Ergo duae tantum aequales FH, FG ’

in circulum cadent. Q. E. D.

_ PROP, VIIL THEOR.

Si extra circulum
ABC aliquod punétum
D fumatur, atqué ab
eo ad circulum ducan-
tur quaedam rectae Ji-
neae, quarum vna DA
per centrum M tran-
fear, reliquae vero DE,
DF, vtcunque : earum
quidem, quae in conca-~
uam  circumferentiam
cadunt, maxima eff
. DA, quae per centrum

, B * tranfit, aliarum autem
DE, DF, DC femper propinquior ei DA, quae
per centrum, maiov efb remotiores earum vevo, -
quac in connexam cir.cumﬁ:rmtiam cadunt, mi-
nima eff NH, quae inter punétum D & dia-
metvum H A smeriicitury atiarum autem DK

: DL,

N
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‘ \D DL, DG femper quae

' propinquior minimae D
H minor eft remotiore 3 -

« dugeque tantum acqua-

les a punéto D in cir-

culum cadunt ex vtra-

N gque parteminimae DH.

1. Tungantur ME,

20 1. MF, MC, MG, ML,
| MK. Etquia#* DM

v 15 def 1. -+ ME > DE, atque
& 2. ax. DM~+ME="DA:
& a4 ax . et DA >EDE. Rur-

o241, {us quit ME == MF, & communis MD, &
ang. DME > DMF: eft DE >°DF. Simi-
liter DF> DC. Maxima ergo et DA, &
huic propinquior remotiore femper maior.
Q. E. D. ‘ .
"2 QuiaMK+DK>#MD, & MK=
MH: eft DK >* DH, vel DH< DK. Por-~
ro quum ¢ DK +~ KM <DL LM, &KM
=LM: et DK<DL. Eadem ratione DL,
< DG. Minima ergo eft DH, & huic pro-~
pinquior remotiore minor. Q.E.D.
S 3. Ponatur “ ang. BMD = KMD; & quia
 4.1. KM =BM, ac communis DM:eft * DK =
DB. Et omnis alia vt DN in circulum cadens
v. per par-aut maior eft aut minor ¥, quam DB vel
tem2  DK. Quare duae tantum rettae DK, DB
aequales ex D in circulum cadunt. Q. E. D.

PROP. -
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PROP.. IX. THEOR.

. L St imtra circulum ABC
B C  fumarur aliquod punctum
13 1 D, atque ab coin circu-

lum cadant plures , quam

K D1 duae reftae lineae DA,
DB, D C acquales: pun- '

" Gum D, qued fumitur

A G erit cm;rum circuli. ’

Tungantur enim AB, BC, & bifecentur in E, -
F, & iunttae DE, DF ad K, H, L, G produ-
cantur. Quiaergo AE—EB, ED —=ED,
& bafis AD == BD: eft ® ang. AED — BED.¢. 8. 1.
Ergo KH ipfam ABbifariam & ad angulos re-
&os % fecat, & ergo ¥ in KH centrum circuli . 10. def. 1
et. Eadem ratione & in LG eft centrum¥ %3
circuli ABC, Nullum autem punétum prae-
ter D commune habent # retae LH, LG.% 1 3%

* Ergo D eft centrum circuli ABC. Q. E. D.

Aliter.,
Si D non fit centrum circuli ABC: fic il-
Iud I. Ducatur reta HIDK. Erit ergo DCa. 7. 3.
«>DB. Sed&DC=DBA Q.E A. F by

PROP. X. THEOR.
A  Circulus circulum in
B pluribus  quam  duobus
K. E punctis non fecat.

Si enim fieri poteft,
H circulus ABC cireu-

c lum BE Ffecet in pun-
e E &is
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. A &isB, H, G, Iuntac

7. 10. 1. G ~——TB BG, BH bifectae fint¥ in
K, L pundis, a quibus
E ipfis BG, BH ad re@os

N o angulos ducae fint AK
F H OCELOM. Eriter-
8 cor.. 3. C go ? in vtraque AC,

EM centtim circuli ABC, ideoque O erit
.53 centrum circuli ABC. FEadem ratione O eft
"% . centrum circuli BEF. - Q. F.N*,

Aliter, \
13 Circuli ABC centrum fumatur ¢, quod
».15. def. 1.fit O, Iungantur OG, OB, OH, quae * ae-

#:9:3  quales erunt. Erit ergo O quoque centrum?
circuli BEF. Q.F. N¢,

PROP. XL THEOR, ,
A Si duo circuli ABC, ADE
CJefe imus coingant, & fu-

\ mantur centra ipforum F, H:
.4 refta linca ipforum comra

lJ« coniungens produ&a in circas-,
lorum comtalfum A chet.

B C s negas: fint centra F, H
in alia rea FD G, quae non cadat in conta-
. 2<°'a;° &um A. lIungantur AF, AH, Erit ergo ¢
s def, . AH - HF > AF vel FG, & proinde * AH
w14 . SHG, Sed AH*=HD, ErgoHD>#

HG. QF. N,

PROP.
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" PROP. XIL THEOR.
B Si  duo circuli
k. ABC, ADE f¢fe

extra contingant in

A: recta linca ipfo-
‘rum cemtra con-

iungens per. con-
- taclum tranfibit.

Si enim centraF & G eflent in alia re&a

FCDG per contatum A non tranfeunte: iun-
&is AF, AG, foret, obFC="'FA, & GDv. 1. def.«.
—=AG,toaFG>FA+ AG. QE Af& e

PROP, XIIL THEOR.
Circulus civcu-

lum non contingit

in pluribus punétis

quam vno, fiue in-

tus, fiuc extra con-

. tingat.

D * Si enim fieri
poteft, contingat
citculum ABDC
circulus BEDF
intus in duobus

pundtis B, D. Sumantur centra horum circu- -

lorum’ H, G, & iungatur HG, quae produ-o, 1. 3.

&a 7 in punta B & D cadet. | Sed quia BH ¢~ 1t re

= HD, erit BH> * GD, & a potiori BG > §. 1 "

GD. Eftvero¢t & BG=—GD. Q.E. A.

2. Si fleri poteft, contingat circuius A CK
circulum ABC in ducbus punis A, C extra.
: : Ez Tunga-
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r 23 Tungatur AC, quae ¥ intra vtrumque circu-

lum cadet. Sed quia circulus AKC circulum

v. hyp.  ABC extra ¥ ‘contingit: refa intra circulum

@ 3def3 4 1 ¢ du@ta extra circulum ABC ? cadet.

- Ergo AC fimul intra & extra circulum AKC
cadet. Q. E. A. ‘ )

PROP. XIV. THEOR.
In circulo ABDC acquales

B D  reflace lineac AB, CD acqua-
liter diftant a centro E. Et
‘ quae AB, CD aequaliter di-

flant a centro E, funt inter

E
"‘ [e aequales.
Ex centro E ad re&tas A B,

% 1L A C - CD demittantur * perpendi-
- culares EF; EH, & iungantur EA, EC.

4.3 1 Quia ergo ¥ AF = AB: eriti AB=
' AF. -Eadem ratione zCD=HC. Et quia
w7 3x, AB=CD: erit®* AF==HC. Deinde quia
« ;gilde:-:'AE:“ EC, & hinc# AEq =ECq: erit ¥
A8k AFqQ+EFq=HCq-+EHgq. Sed AFq’
y. 47.1. & =#HCQq. Ergo!EFq = EHq, ideoque”
1. ax. EF=—EH. Reéae ergo AB, CD acentro
f.'z' ) 3.E ‘ aequaliter diftant. Q. E. D.
3. Quia ¢ EF = EH, & hinc EFq = EHq:
& praeterea EFq -+ AFq =¥ EHq -+ CHgq:
‘ erit AFq=9%CHgq, & hinc AF =£#CH,
&6 ax &AB=¢CD., Q. E D. :

PROP.
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PROP. XV, THEOR.
' In circulo maxima
M A B quideomcft dismeter A
e D, aliarum vero fem-
pev propinquinr BC
cemtro £ masor ¢ff re-
motiore FEL,
G Ducantur a centro
ad BC, FH perpen-
diculares EG, EK: &
N “JC erit EK >7EG. Po-w 5. def. 3.
s D . natur EL=EG, &
per L ipfi EK perpendicularis # ducatur? ™"
MLN, & iungantur EM, EN, EF, EH. Quo- -
niam EL = EG, erit* MN = BC. Quia"'# 3
ME= AE, & NE = ED: erit * ME - EN* > **
= AD. Sed ME~+EN>*MN. Ergo? 2"
AD>#MN, &AD>BC. Deinde quiat- 4 3.
ME = FE, & NE —= HE, ang. vero MEN
> FEH: erit ’ bafis MN > FH, ergo & BC» 3. ¢
># FH. Maxima ergo eft AD, & BC ma-
ior quam FH. Q. E. D.

PROP. XVL. THEOR.

E/F Refa EA diametre AB
HG circuli ABC ad reétos an-
gulos ab extremitate A
‘ dulla cadit extra civeu-
A ) Blum. Etip locum, quiin-
' D ter reffam lineam AE,&
circumferentiam interii-

citur, altera refta linea

E3 non
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won cadet.  Et femicivcu-
li angulus C A B maior eft
quouss . angulo reclilineo
acuto, reliquus autem C
AE minor,

1. Si fieri poteft, cadat
reta EA intus, & fecet
circulum'in G. Ex cen-
P tro dutatur DG. Quoniam DA = DG,
o1 eritang. AGD = §GAD =recto. Q. E.

A °, Similiter oftenditur, E A nec in circum-

ferentiam cadere poffe. Ergo extra circulum
cadet. Q. E. D.

2. Si fieri poteft, cadat re@ta FA inter EA,

& circumferentiam AC. A centro D ad AF

1o, def qucatur perpendicularis DH.  Et quoniam

o 10. & 14.20g. AHD reftus = eft, & ang. DAH recto

ax. DAE minor: erit ang. DAH<¢ AHD, &

p '99};' ergo HD < AD. Sed AD = DC: ergo
77" HD<DC. QE A"

3. Si quis angulus re@ilineus acutus vt FAB
maior eflet angulo femicireuli CAB, vel ali-
quis angulus ve FAE minor angulo CAE:
re&ta F A caderet inter perpendicularem EA,
& circumferentiam AC. Q. F. N.

v g{ ffo 3 Coroll. Hinc,v refa linea , quae ad rectos angulos
ducitur diamesro civculi ab extremitate einfdem
circulum tangit, {7 quidem in wnico puntto,

*

PROP.
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PROP, XVII. PROBL.
4 dato puncto A
_ veltam lineam duce-

~ 7¢y quac datum cir-
culum BCD comtin-

gat.
Sumatur centrum
? circuli E, & iun-¢. 1. 3.
gatnr ADE, & cen-
tro E interuallo EA
defcribatur circulus AHF, & a punéto D ipfi
AE ad angulos reftos ducacur DF. Iun-
gantur EBF, ac AB, quae circulum continget.
Nam EA —=EF, &EB=ED, & com-
munem angulum AEB continent. Ergo X ang, %-4- 1.
EBA —FDE = re@o. Ergo ¥ AB circu-% %3

" lum BDC tangit. Q. E. F. RN

PROP. XVIIL THEQR.
, C Sirecta linea AB cir-
B G Aculum CDE contingat ;
' centro F autemn ad comta-
étum C refta linea FC
ducatur » ea perpendicu-
laris erit tangents A B.

_ Si enim non fitita: du-
catur ex F ad A B* perpendicularis FDG. o.1a. 1.
Quia ergo FGC reftus eft, erit*ang, GCFa.17- N
minor re&to, quare & FG<AFC, Sed FD:: '99“ &

=FC: ergoFG<FD. Q.E. A" " 2. def. 3.
E4 " PROP.
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PROP. XIX. THEQR.

Si relta linea DE cip-
B F culum ABC contingat, a
comtaltu autem C refs

: linca CA ducatur ad an-
D C E gwlos reclos tangemti
DE: cenmtrum circuli erit in eadem CA.

Si enim non: fit centrum. in alia reta éF.

. }:" 3+ Erit ergo  FCE redus. Eft autem & ACE
> ohy refust. Q. E. A 4
PROP. XX. THEOR.

A . I- ) A 2'

B (o 5 C

In circulo ABC angulus BEC, qui ad cen-

trum E, duplus eft eius BAC, qui ad circum-

. [erentiam ; quando circumfercntiam eandem
BC babent pro bafi.

Caf.1. SiE caditin AC. Quoniam EA = .
5. 1. EB: erit ang. BAC =" ABE, ideoque 2BAC
3+ =—=BAC- ABE. Sedang. BEC=" BAC
-+~ ABE. ErgoBEC =2BAC. Q.E.D.
Caf. 2. Si E intra ang. BA € cadit. Tunga- |
« s trAED:&erit BED=‘:2BAD,&DEC
v.2ax. =2DAC; quare ang. BEC=" 2 BAC.
Q. E. D. '
C4f.




LIBER IIL oy

Caf. 3. Si E extra ang. BAC cadit: fimili- A
ter oftenditur, effe ang. BEC = *2 BAC.» 3 **
Q. E. D.

PROP. XXI. THEOR.

A dnguli BAD, BED
in eodem circuli fegmento
BAED funt inter fe ac- ,
ales. '
Eunaj: 1. Si fegmentum
BAED fit femicirculo
B D maius: fumatur # circulig. 1. 3.
centrum C, & iungantur
CB, CD. Quiaergo ang. BAD —'3BCD,,. 3, 3.
& ang. BED — £ BCD: erit £ ang. BAD# 7. ax.
—BED. Q.E.D. :

* Caf. 2. Si fegmentum BA™

ED femicirculo maius non

fit: iungatur AE. Et quia
fegmentum ABDE femicir-

culo maius erit: per caf. &

erit angul.. ABE —= ADE.

Sed & ang. BFA—*EFD.* -
Subtradtis ergo his angulis ab aequalibus * R
fummis angulorum in triangulis ABF, EDF:
remanebit ang. BAD —=BED. Q.E.D..

E

A
'l

Es PROP.
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PROP. XXII. THEOR.
D Yuadrilaterorum ADCB,
quac  circulis inferibuntur,
Canguli oppofiti ADC, ABC
Junt duobus reltis aequalef.

Iungantur AC, BD. Quo-
niam ¢ ang. CAB=CDB,
enm AT B gang ACB= ADB: erit*

ang. CAB -+~ ACB = ADC. Sed ang. CAB
532 L 4. ACB-+ ABC =" 2 rettis. Ergo ang.
ADC -~ ABC =2 redtis. Similiter oftendi-
tur, ang. DAB -+ DCB =2 redis. Q. E D.

PROP. XXIII. THEOR.
L C Super cadem rella linea
duo circulorum fegmenta fi-
milia & inaequalia ex ca-
dem parte non conflitucn-
A B tur,
. Si enim fieri poteft, fint fuper re¢ta AB
- duo fegmenta circulorum A CB, ADB inae-
qualia fed fimilia ex eadem parte conftitura,

o. 3I)ucatur ADC, & iungantur CB,DB. Erit
o ergo? ang. ADB= ACB. Q. E. A®°.

9. 16 x
' PROP. XXIV. THEOR.
Super acqualibus rectis lineis AB, CD fi-
milia circulorum fe egmenta ABE, CDF Junt
i ter [e aequalia.

. Ponatur enim fegmentum A B Ein fegmen-

tumCDF fic, vt A in C & AB in CD cadat.
Ec
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/\f\

Et quia AB= CD, pun&um B cadet in D.

Tam {i circumferentia AEB non congrueret
circumferentiae CFD: aut extra hanc cade-

ret, aut eam fecaret, veluti CGHD. Atqui

fi circumferentia AEB extra vel intra fegmen-

tum CDF caderet: foret fegmentum ABE
fegmento CDF maius minusue, & eidem fi- .
mile. Quod fieri nequit %, Si circumferen-y, 13, 3.
tia. AFB caderetin CGHD: duo circuli fe

in pluribus quam duobus punétis C, H, D fe-
carent; quod etiam abfurdum eft ¥. Quum .. 3.
ergo circumferentia AE B nec extra circum-
ferentiam CFD cadat, nec eam fecet: ipfi
congruat necefle eft. Congruent ergo tota
fegmenta ABE, CDF, & erunt proinde ae-
qualia. Q. E. D.

PROP. XXV. PROBL.

Sk

D C A D C
Dato czrmh\[ mento ABC deferibere cir-
culum , cuius oft f ogmentum.
Secetur



®. 10, L
& 1 1,

B. 2 1.

uy6l
3. conftr.
£ 9. 3

4L
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AN

EADCADC

- Secetur * A C bifariam in D, & ipfi ex D
ad reos ducatur * DB, & iungatur AB. Et
fi ang. ABD==BAD: erit D centrum circuli,

. cuius eft fegmentum ACB. Sinang. ABD

maior vel minor angulo BAD; fiat # angul.
BAE = ABD; & erit E centrum circuli, in
teruallo EA, vel EB, vel E C defcribendi.

Csf.1. Nam fi ang. ABD = BAD: erit
AD=YDB. Sed& AD=DC? Quare

-Derit centrum circuli complendi®. Q.E.F.

Simul pate, hoc in cafu fegmentum ACB effe

. femicirculum,

Caf. 2. Si ang. BAE aequalis eft conttitu-
tus ang. ABD: erit iterum ¥ EB =—EA. Sed
ob AD =?¥DC, & angulos ad D aequales,
eft etiam EA$=EC. Ergo° circuli complen-
dicentrumeerit E. Q. E. F. Conflat fimul, fi
ang. ABD>BAD, fgmm:um ACB /Z'mz-
civculo minus effe, quoniam centrum E extra
cadit ; J'f ang. ABD < BAD, fegmentum
A CB maius effe femicirculo, quoniam centrum
E intra cadit.

PROP.
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PROP XXVL THEOR

AR

In acqualibus cireulis ABC, DEF, anguli
aequales  aequalibus infifbunt arcumfermtur
BIC, EKF, fiue ad cemra, (v¢ BGC, EHF)
- fiue ud czrcumfermtmi (vt BAC EDF)t
infiffant. : "y

Iungantur enim BC, EF. . Quia circuli
ABC, EDF aequales funt: erunt & quae ex
centris aequales ,ideft, GB=HE,GC =
HF. Ecquia praeterea ang. BGC = EHF:
erit BC—="EF. Etcquoniamang. BAC=, , .
EDF: fegmentum B CA fimile eft ¥ fegmen=3. 1. def. 3,
to EFD. Ergo * {fegm. BCA = fegm. EFD b 24 3.
Totus autem circulus ABG = circulo DEF.
Ergo * fegm. BCI = fegm. EFK, ideoque* 3
circumferentia BIC=EKF. Q. E. D.

PROP. XXVIL THEOR.
A .

BC E E

A\
In acqualibus civeulis ABC, DEF, tmguli,

T Supple, confijtuti. ,
qut'
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) A D

BCE ~

qui aequalibus infiftunt circumferentiis BC, EF,
Junt inter f¢ acquales fiue ad cemtra, (vii BGC,
EHF ) fue ad circumferentios ( vti BAC,
EDF}{ infiftant.

St enim non fit ang. BGC — EHF: alteru-
ter veluti BG C maior erit.  Fiat ang. BGK

M = 2 EHF: & erit # BK == EF==BC. Quod

. ;_ "> feri” nequit. Eft ergo ang. BGC = EHF,

£. 20. 3. & & hinc etiam £ ang. BAC = EDF. Q.E. D.
7. . - ’

* Scholiam.

Linea ve@ia EF, quac du-
&z ex A medio punio cir-
cumferentiae alicuius BAC
circulum tangit, parallels eft
reftac lineae B C, quae peri-
pheriam illam fubtendit.

Duc e centro D ad contalum A retam DGA,

. e.2.3 & connefte DB, DC. Latus DG commune eft,

= hyp. & DB=DC, atque ang. BDA =°ADC, ob™
& 18 "3. peripherias BA, AC aequales. Ergofang. BGD
¢ a8 1 &==CGD, & proinde vterque rectus eft. Sed in-

10. 8% . terni anguli EAD, FAD etiam “ re&i funt. Ergo

EF, BC parallelae * funt. Q E. D.

i Supple, conflisuti.
: PROP.
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PROP. XXVIIL THEOR.
A - D

K
B CE 3

G . H .
Inn aequalibus civeulir ABC, DEF, acquales

reclae lineac B C, EF circumferentiar acquales
auferunt, maiorem quidem BAC maiori EDF,
minorem vero BG C minori EHF.

Sumantur centra K, L, & iungantur KB,
KC, LE, LF. Quoniam circuli aequales
funt: erit KB=LE, & KC= LF. Bafis ve-
10 BC=EF: ergoang. BKC="ELF, &, g1
hinc? BGC—=EHF. Sed & totae circum- ¢. 26. 3.
ferentiae aequales funt. Ergo & reliquae
BAC, EDF aequantur. Q. E. D.

- PROP. XXIX. THEOR. ‘

. In acqualibus circulir ABC, DEF, aequa-fig. propof.
les circumferemias BGC, EHF aequales re- praeced.
- &ae lincae BC, EF fubtendunt. '
. Quoniam BGC =EHF: duflis e centris .
KB, KC,LE, LF, erit ¥ ang. BKC—=ELF. %. 27. 3.
Praeterea, quia circuli aequales ponuntur, eft
KB=LE, & KC=LF. Ergo¥BC=EF.%- ¢ 1
Q. E. D. '

* Nots. Haec & tres praecedentes intelligan-
tur etiam de eodem citculo. *
PROP.
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PROP. XXX. PROBL.

B Datam circumferentinm

ABC bifariam fecare.
E Duc AC, quam bifeca in
D. Ex D duc DB perpen-
A D C dicularem in AC. . Dico,
fore AB==BC. Iungantur enim AB, BC.
. Et quia AD = DC, & latus DB commune,
w to.def. . & ang. ADB — “BDC: erit* AB=—=BC, &
& 4 L  ergo A circumferentia AB = circumf, BC,

. 28. 3. . . .
B. 283 quoniam vtraque femicirculo minor eft. Q.
E. F. :

PROP. XXXI. THEOR.

In circilo ABCD angu- -
lus BAC, qui in femicircalo,
reftus et ; quivero ABC in
maiori fegmento, minor cft
reélo; qiu’ ADC in mi-
nori, maior refo.  Ev Mfu-
Clper a;rz;ulm maioris fegmen-
ti recto maior eft ; minoris
vero fegmenti angulus recto
, wminor. ‘
1. Ex centro E ducatur EA, & BA produ-
7. 5.+ catur in F. Quoniam BE==EA: eric ¥ ang.
BAE =—— ABC. Rurfus quia EA = EC: erit?
3. 2.a% ang, BCA=CAE. Ergo?ang. BAC=
“3L  ABC--BCA. Eftautem & ang. FAC =*
ABG -+ BCA. Ergo ang. BAC==FAC.

&.10. def, Ergo ang, BAC $reftus eft. Q. E. D.
2. Quo-
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" 2. Quoniam * ang. ABC+BAC<zre-, ,, ,
&is, & BAC = redo: erit ¥ ang. ABC <3, 5. ax.
te&O. Q- Eo Do *

3. Quum quadrilaterum ABC D in circulo ‘
habeat ¢ angulos oppofitos ABC & ADC 2 re-s, 2. 3.
&is aequales; ABC vero minor fit re&to: re- ’
liquus.* ADC maior redto érit. } Q. E.. D.

4. Quia angulus redilineus BAT redus eft:
patet, angulum a circumferentia CBA & re-
&a A C comprehenfum maiorem reo efle,

‘Rurfus quia FA C reftus eft: patet, angulum
minoris fegmenti D A C minorem effe recto,
Q. E. D. '

- Corollar. Hinc manifeftum eft, quod £ s an-
‘gulus trianguli duobus reliquis aequalis fit, eft reftus.

, % Scholia.
LB 1. In triangulo yelangulo BA

T gens
wents
"

3., C [fi bypotenufa BC bifecetur iy
N\, D: circulus,. interualle DB de-
\ fcriptus, per A etiam tranfibit.

D C S enim.non tranfeat per A,
vt BEC: iun&a D A, quae circulo occurrat ad ‘E,
ducantur EB, EC. Erit ergo * angalus BEC iny, 41, 3,
femicirculo reftus, & proinde "ang. B A C 2equa- . to. ax.
lis. . Q F. N# . . o 8. L
2. Si quis angulus in. [egmento circuli reftus ;!) :
Jfegmentum femicirculus eft. Si vero obtufus eft, feg- ,
mentum minus: fin acutus, [egmentum maiss eff fo-
. sicireslo.  Sienim negas: angulus ille tantas non
erit, quantus ponebarur.

F . PROP.
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PROP. XXXII. THEOR.

E - -8 refta linca AB civcu-
' lum CDEF canmgdt a con-
taltu F astem ducatur reila
linea FD, circulum [ecans
anguli DFB, DFA, quos
hacc cum contingente ﬁmt,
acquales erunt éis qu: in al-

C termis circuk [egmentis con-
A F  R#Afum,DEF, DCF. -

"Ducatur enim ipfi AB ad regtos angulos.
FE; iungatur ED, & fumto quouis punéto C’
in circumferentia DE, iungantur CD, CF.
19 3 uoniam igitur * in FE centrum circuli eft:
z.18.def. LEDF eft angulus € in femicirculo, & prom—
& 7.def. 3.de ® re@us.” Hinc ang, EFD 4 DEF =
w5 recto. Sed &ang. EFB == reflo. Quare¢
¢ 1.&3 ax.ang. DFB=DEF. Deinde quoniam DF A
3.1 ~DFB=" 2 redis == * DCF ~- DEF:

:’;f'.s;. erit dng. DFA::’DCF Q.E. D.

PROP XXXIII PROBL

Snper data ru’fn Ilnea AB deferibere fe-

gmentum circuli, quod capiat an‘gulum dite
:mgulo rectilineo C acqualem. :
Caﬁ 1
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. Caf’ 1. Sidatus angulus C fit reQus (fig. 1.):
bifeca AB in D, & fuper AB centro D inter-
uallo D A vel DB defcribe fegmentum circuli

AEB, quod capiet ? angulum retum, qui % 2 3
dato C aequalis erit. Q. E. F. - 1o

~ Caf. 2. Si datus angulus C fit acutus (fig.2.)
vel obtufus (fig.3.): fac ang. BAF=C, & ex
A excita fuper AF perpendicularem AG;
bifeca AB in D, & per D du¢ DH ipfi AB
ad retos angulos; centro H interuallo. HA

defcripti circuli fegmentum AEB erit id, .

quod defcribendum erat. “
- Nam, iun&ta HB, quia AD=DB, DH
communis, & ang. ADH = ¥ HDB: erit

AH—=—VHB, & ergo circulus centro H per@- £
VA defcriptus tranfibit etiam per B. Et quo-

niam AF circulum # tangit, AB vero fecat:
erit angulus in fegmento AEB — * ang, BAF
= Co Qa E.' F' ‘

‘PROP. XXXIV. PROBL.
: A dato cireulo ABG
C | fegmentum  abfeindere ,
quod capiat angulum , du-
D to angulo rectilines D ae-
qualem,
E B ¥ -

3
ax,

n.cor, 16, 3.
a 3% 3

Ducatur # reta EF, circulum tangens in .3
B, & ad punfum B fiat ¥ ang, CBF==D:q.23.1
fegmentum BAC capiet angulum ¥, angulo 3. 3a.3.

CBF, vel dato D aequalem, Q. E. F.
' Fa PROP,
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PROP XXXV THEOR.
Siin cirenlo A

BCD duae recfae
lineac AC,BD fefe
" mutwo fecent : re-
D angulem fub Je-

gmentis vnius AE,

EC mmprebmfm

) acquale cff o,

od Jub alterius

A‘ ;u mentis BE, ED
B C camprebmdmcr.

Caf-1. Si AC, BD per centrum E tranf~

eunt: manifeftum eft, quum AE, EB, DE,
& 36. 1. EC aequales-fint,-effle AE >} EC =* BE
>XED. Q.E. D.
* Caf. 2. Si alterutra A C per centrum F
tranfit, & alteram B'D ad angulos rectos fecat
‘5% hhE: iungatur FD, Eft ¢ AE S<EC 4 FEq
.33 =—=FCq=FDq. Sed quia®* BE=ED,
ideoque BE>X ED = EDq: eft quoque BE
?’.4§"m>< ED+FEq=?%FDq. Ergo* AE><
"-S 3 EC=BEXEDvelEDg. .

* Caf. 3. Si alterutra AC per centrum F
quidem tranfit, fed alteram BD non ad re&os
fecat: ex F in BD ducatur perpendicularis
FG. Eftergo"BG=GD, &$BEXED
-+ EGq = BGq. Iungatur FB, & addito
communi FGq, erit BE>< ED-+EGq —+-
FGq="%FBq. Sed EGq+FGq=
FEq. ErgoBEX ED-—}—FEq__FBq_.
. FCq.
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FCq. Eftvero& AE>CECH4-FEq=2¢
FCq. Ergo * AE 5< EC == BE ><.ED.
Q. E. D, ;

~ Cuf’ 4. Si neutra per cehtrum F tranfit:
iungantur FE,FB,FC, & exFin AC,BD,
demittantur perpendiculares ¥H, FG. Often-
ditur, vti antea, BE >< ED +- FEq = FBq,
& AE >XX EC+ FEq=FCq. Fft vero
FBq=FCq. Ergo*AEXXEC=BEX
ED. Q. E.D.

PROP. XXXVI. THEOR."

D B
 Si extra circulum ABC aliquod punitum D

Sumatur, & ab eo in circulum cadant duac re-

&ace lincae, guarum alieraD A civculum fecet

- $1C, A, altera DB vero contingat rec‘Z‘a}gyltm
& exte-

somprebenfum fub tota fecante DA,

" yiore fegmento DC, inter punctum D & con-
© wexam circumferentiam, acquale evit ¢iy quod

a contingente DB fi, quadrato.
Caf.1. Si DA tranfit per centrum E cir

culi: iungatur EB, & ang. EBD erit * reftus. . 1. 3.

Sed » AD 3¢ DC-+CEq = DEq, & -“DBq:

‘~#~ BEq=-DEq. Ergo AD >< DC +- CEq
- ==DBq ~ BEq. Ergo, quum CEq —BEq,

AD>DC=DBq. Q. E. D.
. ) F; Ca]: 2,
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B B D
Caf. 2. Si D A non tranfit per centrum E,
in AD ex E dvcatur perpendicularis EF,
iunganturque EB, EC, ED. Ergo quum
AC bifecta’ fit in F, erit AD < DC -
FCq=—2FDq. Commune addatur FLq:
erit AD>XDC—+#ECq=DEq. Sed &
DBq +EBq="DEq, & CEq =EBq:
Ergo ADXDC =DBq. Q. E. D.

* Scholia. A

1. §i a pun&o quouis A ex-
A tra cicculum affumto, plures
relae lineae AB, AD circu-
lum fecantes ducantur: re&tan-
gula comprehenfa fub totis li-
C neis AB, AD, & partibus ex-
ternis AF, AG inter fe funt
sequalia. Nam fi ducatur ran=

gens AC: erit BA >< AF =£
ACq=E¢DAAG

' a.- Conftat etiam, duas reftas
B AE, AC, ab eodem pun&o A
duflas, quae circulum tangant, inter fe aequales
effe.  Nam fi ducatur AB fecans circulum: erit
AEq=%!BAXAF=%ACq
3. Perfpicuum quoque eft, ab eoderh punfto A,
extra circulum a?fumto, duci tantum poffe duas
lineas reftas AE, AC, quae circulum tan%?nt-,
: am
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' 0. 3. fch,

NamTi tertia AG tangere dicarir, erit AG = :
S x 8 3

*AE=AC. QFEN"™,

PROP. XXXVII. THEOR.

' Siextra circulum ABC fu-
AD- matur aliquod punitum D,
atque ab ¢u in circulum ca-
dant duae reffae lincae DA,

DB, quarum alters quidem
"D A circubum fecet in C, al-
tera vero DB in cum tncidat ;
fit autemyellangulum compre-

: honfum [ub tota fecante D A,

&5 exteriore Jegmento DC inter punitum D &
conuexam circumferentiam, aequale ¢iy quod

ab incidemte DB fir quadrate: incidens z::;

DB circulum continget, ' o

_ Ducatur enim ¢ tangens circulym DE, fu-e 7.3
matur centrum © F, & jungantur FE, FRB,e.1 3.
FD. Ergo AD >} DC="DEq. Ergor. 363
DEq-—= DBq, & DE==DB. Sed quia
praeterea FE =FB, & DF = DF: erit ang.” %8 E
DEF == * DBF. Eft vero DEF redtus #;* ®
crgo & DBF; &igitur DB % circulum tan-y, cor16.3.
gi. Q. E. D. . : ' :

- % Coroll. Hinc conftat, G duae reftae aequales
DE, DB ex pun&o quopiam D in conuexam pe-
ripheriany incidunt, & eorum vna DE circulum
tangit: alteram quoque DB circulum tingere.

F4 BV
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DEFINITIONES.
1. Figura reffilinea in fi-

gura refilinea inferibi dici-
§ ?% tur, quanda vnufquifqué
figurae infcriptae DEF an-
gulus D, E, F, contingit
F " C vnumquodque laus A B,

AC BC eius ABC, in qua infcribitar.
2. Figura fimiliter circa figuram ctrcumﬁrt—
bi dicitur, quando voumquodque latus cir-
cumfcrlptae ABC contmglt vnumquemque

angulum eius DEF , ¢irca quam circumfcri-
bitur.

|-il-—l

3 I}gura retilinea in cir-

tula infcribi dicitur, quando
vnufquifque infcriptae figu-
rae GHI angulus circuli
GKL circumferentiam con-
tingit. S

4. Figura reélilinea circa
civculum circumferibi dici-

. tur, quando vnumquodque
- latus circamfcriptae NMO
0 P P circuli circumferentiam
contingit,

Cir-
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s. Civculus fimiliter. in figara rectilinea in-
[feribi. dicitur, quando circuli circumferentia
vaumquodque latus eius MNPO, in qua
infcribitur, contingit. -

6. Ci;'culu; circa figuram rectilincam cir-
cumferibi dicitur, quando circuli circumfe-
rentia. GKL vnumquemque angulum eius
GH1, circa quam circumfcribitur , contingit.

7. Reéta linea GH i circulo GKL aptari
dicitur, quando eius termini G, H in circuli
circumferentia fuerint.

.PROP. I. PROBL.

In dato cireulo ABC datac retac lincae D,
quae diametro eius BC maior non fit, aequalem
reclam lingam aptare,

£y

. Ducatur circuli dia-
meter BC. Et6H D=
C BC: fatum jam erit

Bpropofitum ,” a7 defy.
 SiD< BC, ponatur

: D__Aipi D=CE, &cen-F- 3 *
_ tro G interuallo CE circulus AEF defcriba-

tur, & CA iungatur. Quae erit ipfi'D ae-* ***
qualis ¥, & in dato circulo aprata®. Q.E.F.

1

Fs PROP.
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- PROP. IL PROBL. -

In dato civculo ABC inferibere triangulum,
scquianguliom dato trimgulo DEF.

G Ducatur re@a

lira HAG tan--
gens c1rculum in
A, & faed

_ gulus GAC =

" DEF, ac angul.
HAB =EDF,
& B C iungatur.
.33 Quoniam lgn:ur ang. ABC=GAC, &
g Lax ang. ACB_ HAB: erit ¢ ang. ABC = DEF,
& ang. ACB ==EDF. Ergo & reliquus BAC
» 321 reliquo EFD aequahs erit”; & A ABC ae-
%3 defq quiangulum erit ipfi DEF, & in circulo? in-
’ *{cripum. Q. E. F:

PROP. IIl. PROBL,

L B M-
" Circa datum circulum ABC circumferibere

trmngulum, aequmngulum dato trmgula DEF.
Produc
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Produc latus EF ad G & H. Cape‘cen-w 1. 3.
trum circuli I, ex quo duc re¢tam IB vtcun- % 23. &
que, & fac*ang. BIA = DEG, & ang. BIC
=DFH, &-per A, B, C duc * reas NL, cor. 163
LM, NM, circulum tangentes, Dica fadum.

. Qui4 enim # anguli ad pun&a A, B, C retix. 18-3-
-funt: erunt ang. IAL - IBL = 2 redlis.

(* Du&a ergo AB, eruntang. LAB -+ LBA

< 2 redtis, ideoque rectae NL, ML concur-

rent.' in L.) Quum autem in quadrilaterov. ax. u.
L AIB quatuor anguli & fint = 4 redis, eg. 6. fchol.,
. quibus anguli IAL, IBL — 2 reftis: erunt 3 .
&reliqui AIB~+ ALB="2 re@s. Sunt*3
autem & ang. DEG ~+ DEF ==~ 2 reflis.«. 3. 5.
Ergo ang. BIA+ ALB=DEG + DEF.
Quare® ang. ALB=DEF. Similiter de-
monftrabitur, ang. NMB = DFE, Ergo &

reliquus MNL=¢ FDE. Eft igitur A# 3 *

L MN aequiangulum dato DEF, & circum- def.
fcripum  circa circulum ABC, Q. E. F, “+%-#

PROP. IV. PROBL.

In dato triangulo ABC '
circulum ihﬁrif:re. :
Bifecentur * ang. ABC,7. 9. %
A CB reflis, quac conue-
niant in pundo D, ex _
C quo duc ¢ perpendicula-* 1 *
, res
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res DE,DF, DG, Cir-
culus centro D per E, vel
F, vel G defcriptus, erit
is, quem defcribere opor-
tebat.

F C
Nam quum ang. ABD =DBC, & ang.
¢ 10. 3% DEB—? DFB, & latus DB commune: erit

%3¢ % DE=DF. Eadem ratione DF =DG.
Circulus ergo_ex DperE, vel F, vel G de-

o 16 fcriptus per reliqua etiam pun&a tranfibit, &,
. ; p :f 4.quia retas AB, BC, CA fecare nequit ¥, ipfas

continget. Erit ergo infcripeus # in triangu-
lo ABC. Q. E. F

PROP. V PROBL.

’A" C
N

Civca datum triangulum A B C circulum
civcumferibere. .

Bifeca* AB, AC in D, E, & duc perpen-
diculares # DF, EF, coeuntes in F, ex quo
centro per A, vel B, vel C defcribe circulum.
"« - Siueenim F intra triangulum ABC, fiue

in bafin.BC," fiue extra triangulum cadat: du-

. é@isretis FA,FB,FC, erit Y BF = AF =

, "% % FC Ergo circulus ex F per voum punéto-
rum

a. 10. 1,
[ {9 A
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rum A, B, C deferiptus, per reliqua etiam
tranfibit, & circumfcriptus erit circa ? trian- 3. 6. def, 4.
- gulum ABC Q. E. F.

H

Corollar.
Si datum triangulum fic oxygomum DF & EF

intra triangulum conuenient *; fin amblygonium, * 2 fchol.
extraj fi vero reftangulum fir, conuenient in ter~ 3" ¥
tio latere BC, quod angulum re&um fubtendir.
) * Scholia.

1. Eadem ratione circulus defcribitur per tria
pun&ta, non in eadem refta exiftentia.

: 2. §i in quadrilatero A
« \ BCD anguli A &C, gui
C ex aduerfo, duobus- reftis
_ aequantur, circa quadrila-
terum circulus circumfcris
L bi poteft. Deferibi emth
er tres quofuis angulos B,
A=)/ DL, Deirculus oret. Tam
fi negas, eundem tranfitu-
rum effe per quartum A: fecet te@am AB in quo-
 uis alio punéto F. , Du&a ergo DF, eric ang. C+¢ 23

F==%) reftis. Sed ponituretiam C+A=ire-
&is. Ergo ang. F—=A. QE A . LR A

PROP. VL PROBL.. =
In dito cireulo ABCD

A quadratum inferibere.
- ﬂk Ducantur ¥ diamerri AEC, 2. 1. 3. &
B pBED ad rectos angulos, & ™ %
\‘V iungantur AB, BC, CD, DA.
" Nam quia BE=ED, &
: : C " communis EA, & ang. BEA,
v : AED
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“ 4. 1

A3

A AED re&i: erit’* AB== DA.
- Eadem ratione BC = AB, &
CD=DA. Ergo * qua-
drilaterum ABCD aequila-
E terum eft. Eft vero & re-
&angulunt, quoniam * qui-

' libet angulorum A, B, C, D,

C in' femicirculo eft. Igitur
. quadratum eft, infcriptum  in- dato circulo.
QEF
PROP. VII. PROBL.
A Circa datum circulum
G K ABED quadratum circum-
\ Jeribere.
B E D Ducantur diametri AE

K. cor. 16, 3
v. 18. 3.
£ 2% 1

s M. L

C,; BED ad reftos angu-
HL\C I lés & per punéa A, B, G,
D tangentes circulum GF, GH, HL, FI#,
Igitur quum” anguli ad A, B, C, D retti
" fint, nec non(per hyp. ) anguliad E: erunt €
re&ae FG, HI, BD, & re@ue GH, FI, AC pa-
rallelae. Erco Pgra funt GI, GC, FB, GE,
FE,HE& EI, ac propterea* GF = HIL, &
GH=FI, & GH=AC, & GF=BD.
Hinc ob AC=BD, erit quadrilaterum FG

- H1 aequilaterum. Etquoniam GE eft Pgr.
. & ang. AEB reftus: erit ° & ang. G refus.

- feripta, Q. E. F.

Similiter reliqui H, I, F re®i demonftrantur.
Ergo figura FGHI eft quoque retangula, &
propterea quadramm ac circa circulum de-

* Scholium
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* Scholium. .

A E B Quadratum circulo circum.
) feriptum ABCD  duplum eft
infcripti quadrati EGHF. . o

Nam Rgl. HB =% ; AHER™ 4* "
& Rgl. HD==2 A HGF. Er-
go totum ABCD==2: EHGF.

" PROP. VIIL PROBL..

A YH D Indato quadrato ABCD
/ ~ | circulum inZ'riéert.

E I_le Bifecetur viraque AB, AD
in E, H, & per E alterutri
ipfarum AD; BC parallela
B ¥ C EG, per H vero alterutri
ipfarum AB, DC parallela HIF agatur. Cen-
tro I interuallo IH, vel IE, vel IG defcriba~
- tur circulus. -
Quoniam ergo Pgra funt AG, GB, AF, FD,

ALIC, IB&ID: erit ¢t AE=HI, & AH# 34 1.
‘=L Sed quoniam  AB=AD: eft  AE ¥ 2cf -t
‘= AH, & ergo HI = EI. " Similiter demon-

firabitur HI ==1G, & EI=IF. ErgoIE,

IF, IG, IH aequales funt inter fe, & propter-

‘ea circulus centro I interuallo vni ipfarum

aequali defcriptus eriam Pper reliquarum ex-

trema tranfibit, & quoniam rectas AB, BC,

CD, DA fecare * nequit ( funt enim anguliv. 16.3

ad H; E, F & G redi ®), ipfas tanget, & pro-¢. fch. 29.1.

inde quadrato X'infcriptus erit. Q. E. F. .5, def. 4.
| - PROP.

|}
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PROP. IX. PROBL.

Circa datum ghadyatum
ABCD circulum circum-
eribere. '

Iungantur AGC, BD. Ex
B C pun&o E, in quo fe fecant,
mteruallo EA vel EB, vel

ED, vel EC defcribatur circulus.
.. Quoniam DA= AB, DC == CB & com-
munis A C: anguli A & C per retam AC bi-
¥.8 3 fecantur ¥, Similiter oftenditur, angulos B
' & D bifecari per re¢tam. BD. Et quia ang.
A = B, & hinc dimidius EAB = dimidio
w61 EBA: erit* EA=—EB. Similiter demon-
"~ ftrabimus, effle EB =EC, & EC == ED.
Sunt ergo EA, EB, EC, ED inter fe aequales,
& circulus, centro E interuallo, vni harum
aequali, defcriptus, per pun&a A, D,C, B
tranfit, & ergo circa quadratum ABDC cir-

=. 6, def, 4.cumfcr1ptus “ eft. Q.E.F.

: PROP. X. PROBL.

Ifofecles trian-
gulum  conflituc-
re, babens alter-
utrum angulorum,

qui funs ad bafin,
duplum reliqui.

Ponatur redta
quaedam AB, &
fecetur® in C fic,
vt ABX BC=

ACq.

g2
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ACq. Centro A interuallo AB defcribatur
circulus, in quo aptetur ¥ reta BD aequalis?* * 4
_ipfi AC, quae diametro circuli maior non eft,
Iun&a AD, erit DAB triangulum ifofceles,

in quo ang. BDA vel ABD—=2DAB. ‘

Nam circumfcripto circulo ? circa A ACD, 3. 5. 4.
quoniam AB >< B C == ACq = BDqg, patet* 37 3
BD circulum ADCF tangere, & propterea $% 3 3-
ang. BDC=DAC. Hinc"ang, BDA =} 3, °F
DAC-+CDA="BCD. Scd quum fit ‘s15. def. &
AB=AD, erit ang. BDA==* CBD. Qua- v
re ang. BCD =*CBD, & DC* =BD = & 1"
CA. Hincang. CDA=*CAD, &additis
ang. BDC =’ CAD: erit ang. BDA =2 per dem.

DAB. QEF

* Scholiam.

Quia ergo ang. DAB + ADB - ABD =g
D AB=—: reftis: Jiquet, efle ang. DAB quintam
partem duorum re&orum, )

PROP. XI. PROBL,

A In dato cireuld

. ABCDE penta-
. F gonum acquilate
K rum & aequsan-
gulum deferibere.

£ Fiat triangu-§. 10, 4

\lum FGH ifo-
C D G  Hiceles, habens al-

G ‘ terutrum
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9 L

[ 26. 3
c. 29. 3.

.37, 3

v. 27, 3.
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A terutrum angu-
lorum ad bafin

E F cu duplum re-

liqui F, & * in-

fcribatur in cir-
culo ABCDE
triangulum A C

c D G HDp,triangulo FG
H aequiangulum, ita vt angulo F=DAC,
G = ACD, & H == ADC. Secetur * vter-
que ipforum ACD, ADC bifariam a reis
CE, BD, & ducantur AB, BC, DE, EA:
dico factum,

Nam ex conftructione liquet, quinque angu-
los ACE,ECD, DAC,BDC, BD A efleinter
feaequales. Hinc peripheriae ¢ & his fubtenfae
reCtae AE, ED, DC, CB, B A fibi mutuoae-
quantur.  Aequilaterum ergo eft pentago-
num ABCDE.. Et quia peripheria AB=
per. DE, addita communi BCD, erit per.
ABCD == per. BCDE, ideoque* ang. AED
= BAE. De reliquis angulis fimiliter often-
ditur, quod fintangulo BAE vel AED ae-
quales. Ergo & aequiangulum eft pentago-
num ABCDE. Q. E. F.

B

* Scholia. .

1. Praxis facilior huius problematis tradetur ad
10, 13, - .

2. Quoniam ang. BAE ==3 CAD v: angulus

¢-{ch. 10. 4, pentagoni aequiateri & aequianguli aequatur @

tribus quintis duorum reftorum, vel fex quintis
refti.
3 Vni-
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3. Vniuerfaliter figurae imparium laterum in-
feribuntur in circulis ope triangulorum ifofce~
lium, quorum anguli aequales ad bafin multipli.
ces funt eorum, qui ad verticem funt, angulo-
rum, Parium vero laterum figurae in circulo in-
fcribuntur ope ifofcelium triangulerum, quorum
anguli ad bafin multiplices fefquialteri funt eo-
rum, qui ad verticem funt angulorum.

c Ve in triangulo ifofceli CAB, fi
ang, A =3 C—B: AB erit latus
heptagoni. Si A==4 C: erit AB
latus enneagoni &c.  Sin vero A==
==13C: erit AB latus quadrati, Et
fiA =23 C: fubtendet A B fextam

A B partem circumferentiae, Pariterque

fi A==;3C: erit AB latus oftogoni &c.
PROP. XII. PROBL.

L Circa darm

: circulium ABC

DE pentagonum

Haequilaterum &

aequiang wlum
civcumfcvibere.

Intelligantur
J . pentagoni in cir-.

G A F culo ¥ defcripti® = 4
angulorum puné&ta A, B, C, D, B, ita vt cir-
cumferentiae AB, BC, CD, DE, EA fint ae-
quales; & per punéta A, B, C, D, E ducan-
tur circulum contingentes FG, GK, KL, LM,

MF. Erit FGKLM pentagonum defidera-
tum,.

Ga Sumto
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Sumto enim
“circuli centro I,
ducantur 1B, IK,
Mic,IL,ID. Ec
quia IC in tan-

. gentem KL eft ¥
perpendicularis :
erit vterque an-
A lorum ad Cre-
w.10.def. 1. Qys #,  Similiter anguli ad B & D re&i funt.
a. 47. 3 Ergo «IKq —= 1Cq -+ KCq=1Bq -+ BKq.
Sed 1Cq == 1Bq. Ergo KCq — BKq, & KC

= BK. Eft autem praeterea IC —=1B, &

f.- 8.1  communis IK: quare # ang. CIK = BIK, &
- ang. IKC = IKB. Hinc ang. BIC=2KIC,

& ang. BKC =2 IKC. Eadem ratione &

ang. CID=2CIL, & ang. CLD =2 CLL

y.hyp.  Sed quum fit circumf. BC—=CD?Y, & ergo ?
3.27.3.  ang, BIC == CID: erit & * ang. KIC =CIL.
“ 7 *  Sunt vero re@i ad C aequales, & praeterea
latus IC commune. Ergo $KC =CL, &
ang. IKC=ILC. HincKL =2KC. Ea-
dem ratione GK==2BK. Erat autem KC =
= BK. Ergo” KL=GK. Similiter vnum-
quodque ipforum GF, FM, ML ipfi GK vel
KL aequale oftenditur. Ergo pentagonum
FGKLM aequilaterum eft. Deinde, quum
oftenfus fit ang. IKC —=ILC, & BKC=:
IKC, & CLD =2 1LC: patet”, efle ang.
BKC == CLD. Similiter oftendetur quilibet
angulorum ad G, F, M aequalisipfiBK CvelC
LD. Ergo pentagonum F G KL M etiam aequi-
angulum eft. Q.E.F.

=

& 26, 1.

%, 6. ax.

S Scholium
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* Scholium.

Eodem pa&o, fi in circulo quaecunque figura
aequilatera & aequiangula defcribatur, & ad ex-
trema femidiametrorum ex centro ad angulos dus
Qarum excitentur lineae perpendiculares : hae
perpendiculares conftituent figuram totidem la-
terum & angulorum aequalium circulo circum.
feriptam,

PROP. XIII. PROBL.
D In dato pentagono ac-
/] quilatero & aequiangula
E . _ABCDE circulum infcri-
'/‘ '\ bere.
>< Duos pentagoni angu-
L (“ Hlos A & B bifeca ¥ re@iss. 9. 1.
N (/ AF, BF, concurrentibus
A G B inF. Apum@oFadAB

duc perpendicularem * F G, & ex F intgruallo
FG defcribe circulum. Dico faGum.

612 I,

Ducantur in reliqualatera lineze perpendi-
culares FH, FI, FK, FL, & iungantur FC,
FD,FE. Etquia AB—*BC, & communisx. hyp,
FB, & ang. ABF == FBC: erit » ang. FABA 4.1
=—FCB. Ergoang. EAB—=*:FAB—r2& 6z
FCB. Sed ang. EAB=%DCB. Ergo ang.
DCB=2FCB. Re&a ergo FC bifecat an-
gulum DCB. Similiter oftendetur, reliquos
angulos EDC, DEA etiam bifecari a rectis .

FD, FE. Etquiaang. FBG—=FBH, item

ang. FGB—="*FHB, & communis FB: eftv. e, ax,
FH=F%FG. Eadem ratione reliquae FI,% 26 *
R G3 7K,
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FK, FL ipfi FH vel F G aequales oftendentur. -
Ergo circulus centro F interuallo FG defcri-
ptus per H, I, K, L pun&a tranfibit, & ibi la-
tera pentagoni continget, quia illa fecare ne-
e 16. 3. quit® In dato igitur pentagono ABCDE
circulus GHIKL infcriprus eft. - Q. E. F.

* Coroll. -

Hinc fi duo anguli proximi figurae aequilaterae -
& aequiangulae bifecentur, & a puno, in quo
cotunt lineae angulos bifecantes, ducantur re-
&ae’lineae ad reliquos figurae angulos: omnes an-
guli figurae erunt bifedi.

* Schol.
Eadem methodo in qualibet figura aequilatera
& aequiangula circulus defcribetur.

PROP. XIV. PROBL.

D Circa dtftum pentago-
mum  aequilaterum &5
aequiangulum ABCDE

I % C circulum circumferibere.

Duos pentagoni an-
gulos A, B bifeca redis
AF,BF, coeuntibus in

: A B F. Circulus centro F

interuallo FA defcriptus pentagono circum-

feriptus eft. ) -
Dudis enim FC, FD, FE, reliqui omnes

. cor. 3. 4. angult G, D, E bife@ti erunt *. Et quoniam

¢ 722  ang. EAB = ABC: erit ang. FAB = ¢ FBA.

.61 - Ergo FB==¢ FA, Similiter quaelibet FC,

FD, FE ipfi FB vel F A aequalis oftendetur.

"~ Circulus




g
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Circulus ergo centro F interuallo F A deferi-

dtus per angulos pentagoni A, B, C, D, E _

tranfibit. Q. E. F. :

* Scholion. ' ‘
Fadem arte circa quamlibet figuram aequilate.

nm & aeqmangulam circulus circumfcribetur,

. PROP. XV. PROBL.

, A In dato circulo ABCD

) EF bexagonum aeqmlate-

1) G B rum & aequiangulum in
_/crzéere._

E C Ducatur circuli diame-

ter AD, pofito in G cen-
tro ¥*. Ex centro D in-m 1 3
teruallo D G defcribatur alius circulus EGC,
iunfaeque EG, CG producantur inB & F; -
& iungantur AB BC, CD, DE, EF, FA

. Dico fa&um,

Nam quia in circulo AED eft GE = GD
& in circulo EGC, GD == DE: erit A
EGD aequilaterum, ideoque ¥ aequiangu-v. fch g.1.
lum. Quare ang. EGD eft tertia pars ? duo-¢- 32 .
rum reGorum, Similiter ang. DGC eft ter-
tia pars 2 reGorum. Et quoniam ang. EGD -~
—+ DGC -+ CGB =% 2 redlis: erit & ang, x.2.fcha3.1.
CGB tertia pars 2 re@torum, & aequalis an-
gulo EGD, & ang. DGC. Hinc ¥ & anguli¥ 15- *
‘AGB, AGF, FGE & inter fe & reliquis ae-
quales erunt. Sex igitur # circumferentiaew. 26. 3.
ED, DC, CB, BA, AF, FE inter fe funt aequa-

, les, ergo & * fex fubtenfae re@ae. Quare® 29. 3-

G4 aequi-
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quilaterum & aequiangulum infcribere.

to4- EVCLIDIS ELEMENT.

A aequilaterum eft hexago-
mim ABCDEF. Dein-"
B de quia circumf, AF ==
ED: communi addita AB
CD: erit tota circumfer.
CFABCD — ABCDE, &
proinde ang. FED = #
- b AFE. Similiter reliqui
anguli hexagoni fingillatim aequales ipfi FED,
vel AFE oftendentur. Ergo & aequiangu-

"lum eft hexagonum ABCDEF, & dato cir-
culo infcriptum.. Q. E. F.

Corollay.
Ex hoc manifeftum eft, hexagoni latus circuli
femidiametro aequale effe. -
Circumfcriptio hexagoni circa circulum, nec
non circuli infcriptio vel circumferiptio in vel
circa datum hexagonum eodem modo fiant, quem
de pentagono docuimus,

v * Scholia.
. Hinc & facile triangalum aequilaterum ACE
1n dato circulo infcribetur. )

Hexagonum autem regalare (i. e. aequilaterum
& aequiangulum ) fuper data recfa CD ita confirues.
Fac fuper CD triangulum aequilaterum CGD.
Centro G interuallo GC defcribe circulum, Is
capiet hexagonum fuper data CD defcribendum,

PROP. XVI. PROBL.
Indate circulo ABCD quindecagonum ae-

Infcri-
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Infcribatur - circulo  trianguli aequilateri

. ipfi infcripti latus A C %, item pentagoni ae-7. 2 4

quilateri latus AB3. Bnlecetur BCinE*
Tundtis re&tis CE, EB aequales in continuum
reftae circulo aptentur: erit in ipfo quinde-
cagonum aequilaterum & aequiangulum in-
fcriptum.  Nam qualium partium circulus
ABCD eft quindecim, talium circumferen-
tia. ABC, tertia pars exfiftens circuli, erit
quinque. Circumferentia.vero AB, quinta
‘circuli pars, erit trium. Ergo reliqua BC
eft duarum, & huius dimidium BE vel EC
~ eft decima quinta pars circuli ABCD. Ergo
fi reaec E B aequales eirculo in continuum
aptentur: defcribetur qumdecagonum aequi-
laterum & aequiangulum. Q. E.

Ad modum eorum, quae de péntagono
dicta funt, reliqua problemata de quindeca-
gono foluentur,

Gs * Scholium.

n, 4.
3°- 3.
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* Scholium.

Circulus di- |r 4, 8,16, &c.per 6, 4. & 9, 1.
uviditurgeome-J 3, 6, 12, &c. per 15, 4. & 9, 1,
grice in par-} 5,10, 20, &c. per 1, 4. & 9, 1.
tes L 15- 30. 60,&c. per16, 4. & 9, 1.

Ceterum diuifio circamferentiae in partes quot-
uis aequales etamnum defiderarur, Quare pro
figurarum quarumcunque ordinatarum vel regula-
rium conftru&ionibus faepe ad mechanica artificia
recurrendum eft, de quibus Geometrae prattici
confulendi funt.

N

i
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o
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 DEFINITIONES.

1. Pars eft magnitudo magnitudinis, minor
maioris, quando minor maiorem metitur,

2. Multiplex eft maior minoris, quando
minor maiorem metitur., '

3- Ratio eft duarum magnitudinun eiusdem
generis, fecundum quantiplicitatem mutua
quaedam habitudo (feu retatio.)

4. Rationem inter fe magnitudines habere’
dicuntur, quae multiplicatae fe inuicem fu-
perare pofiunt, '

* In omni rdtione ea quantitas, quae ad aliam
refertur, antecedens dicitur , haec altera confequens.
Ve i A ad B refertur, fiue magnitudines fint eae
quantitates, fiue numeri, ita vt confideres, quo-
modo A habeat fe ad B quoad quantiplicitatem:
antecedens eft A, B vero confequens.  Signum
rationis magnitudinis A ad B eft nobis hoc A: B.

5. In eadem ratione magnitudines effe di-
cuntur prima ad fecundam & tertia ad quar-
tam, quando primae & tertiae aeque multi-
plices fecundae & quartae aeque multiplices,
iuxta quamuis ‘multiplicationem, vtraque
vtramque, vel vna fuperant, vel vna aequales
funt, vel vna deficiunt, inter fe comparatae.

6- Ma-
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6. Magnitudines, quae eandem rationem
- habent, proportionales vocantur,

7. Quando autem aeque multiplicium mul-
tiplex primae fuperauit multiplicem fecundae,
multiplex autem tertiae non fuperauerit mul-
tiplicem quartae : tunc primaad fecundamma-
sorem habere dicitar ragionem, quam tertia
ad quartam,

8. Proportio eft rationum fimilitudo.

* Signum, quo notamus proportionem, vel
quod magnitudines A, B eandem rationem habeant,
quam muagnitudines C, D, efthoc A:B=—C: D.
Sed A: B> C: D denotat, inter A & B maiorem
quam inter C & D rationem efle. Similiter C: D
<< A: B fignificar, rationem C ad D minorem eflo
ratione A : B.

9. Proportio in tribus ad minimum termi-
nis confiftic.

. 1o, Si tres magnitudines funt proportiona-
les: prima ad tertiam duplicatam habere dici-
tur rationem eius, quam habet ad fecundam.

1. Si-quatuor magnitudines funt propor-
tionales: prima ad quartam tréplicatam habe-
re dicitur rationem eius, quam habet ad fe-
cundam. Et fic deinceps vno amplius, quam-
diu proportio exftiterit,

* Talium proportionum, quae consinuae ap-
pellantur, fignumeft~=~. E. gr, =5~ A, B, C notat,
effe magnitudinem A ad B in eadem ratione, ac
" Bad C; & =~ A, B, C, D notat, rationes A: B,
B: G, C: Deasdem vel fimiles effe. Deinde fi +=
A, B, C, hoc quod ratio A : C fit duplicata rationis

A:
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A: B, fic exprimemus A: C == (A: B)2, EtfiA,

B, C, D fuerint continue proportionales , rationem

A ad D triplicatam efle rationis A ad B, fic figni«
" ficabimus A: D == (A: B)3.

12, Homologae magnitudines dicuntur ante~
cedentes quidem antecedentibus, confequen~
tes vero confequentibus.

* Si A: B==C:D, vocatur A ipfi C homoe
loga, item B & D homologae dicuntur.

13. Alterna ratio eft fumtio antecedentis ad
antecedentem, & confequentis ad confequen-
tem, '

14. Inuerfa ratio eft fumtio confequentis,
vt antecedentis, ad antecedentem, vt confe-
quentem. '

15. Compofitio rationir eft famtio anteceden~
tis vna cum confequente, tanquam vnius, ad
ipfam confequentem. '

16. Diuifio rationis eft fumtio exceflus, quo
antecedens fuperat confequentem, ad ipfam
confequentem,

17. Conuerfio rationis eft fumtio anteceden-
tis ad exceffum, quo antecedens ipfam con-
fequentem fuperat.

18. Ex acqualitate ratio eft, quando pluri.
bus exfiftentibus magnitudinibus, & aliis, ipfis
numero aequalibus, fuerit vt, in primis ma-
gnitudinibus, prima ad vltimam, fic in fecun-
dis magnitudinibus, prima ad vitimam. Vel
aliter, fumtio extremarum per fubtradtionem
mediarum,

19, Or-
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19. Ordinata proportio eft, quando. fuerit,
vt antecedens ad confequentem, ita antece-
dens ad confequentem vt autem confequens

ad aliam quampiam, 1ta coniequens ad aliam
' quampiam. '

* Si fuerit A:B=2C: D, »&demdeﬁtB E
=D:F
20, Perturbata vero proportio eft, quando,
tribus exfiftentibus magnitudinibus, & alus,‘
ipfis nuimero aequahbus fuerit, vt, in primis
magmtudmlbus,antecedens ad confequentem,
ita, ‘in fecundis magnitudinibus, antecedens
ad confequentem; vt autem, in primis mag-
nitudinibus,. confequens ad aliam quampiam,
ita, in fecundis magnitudinibus, alia quae-

‘piam ad antecedentem.
* Vt fi fint magnitudines A, B, C, & totidem

alize D, E, F, & fuerit A: B._.E F; fit autem
deinde B: C=D:E.

PROP. I. THEOR.
E_ A G B
F ¢ 4" D

Si fuerint quotcunque magnitudines AB,CD
‘ quatcunque magnitudinum aequalium numero
E, F, fingulae fingularum, acque multiplices *
quam multiplex ¢ft vna magnitudo A B vnius E,
tam multiplices erumt & ommesr A B~ CD
omnium E 4~ F,

Quia enim A B aeque multiplex eft ipfius

E ac CD 1pﬁus F: quot magmtudmes funt in
AB

1
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A B ipfi E aequales, tot erunt & in CD ipfi
F aequales. Sjnt partes, /in.quas A B diuidi

sat

poteft, ipfi E aequales, A Gr{ B, & partes
ipfius C D fint C H :1}1‘_[)}.: F. Ergo

multitudo harum partiquyu’fﬂf@ﬂéqualis erit.
multitudini in CD. Pfalrerea eft A G+

CH=*E~+F,&GB4+HDLE~F. a2 m

Ergo quot funt in A B degtiales ipfiE, tot funt
in A B~ G D aequafefupfis E +~F. Ergo
quam multiplex eft A éﬂ

ipfius E, tam multi- -
plices erunt & A B D ipfarum E - ¥..
Q- E. Dc - ’

PROP. II. THEOR.

A ’ Si prima A B fecundae C
Y asque ultiplex fucrit , atque
tertia D E quartac F; fuerie
_autem &5 quinta B G fecun-
dae C aeque multiplex, atque
iB JextaE H quartue F: evunt
1E etiam prima & quinta fimul
| Yumtae A G fecundae C ae-
] quemultiplices, uatque tertia

1 I 1 & fexta D H quartae F..

GCH Nam A.quot in A B fu_nt;p:' hyp.

. magnitudines ipfi C aequa-
les, tot funtin D E aequales ipfi F.  Et quot
in B G funt ipfi C aequales, tot funt in E H

ipfi F aequales. Ergo ¥ quot inA Gfuntma- 4, 2, ax, -
~ gnitudines ipfi C aequales, totidem D H con-

tinetr



s, hyp.
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-tinet ipft F aequales. Hinc A G aequemul-
-tiplex eft ipfius C, ac D H ipfius F. Q.

PROP. I1L THEOR.

4
T * \ 8§ prima A fecundae B
&eque mulsiplex fuerit at-
+H que tertia C guartac’ D;
Jumantur amwem EF, GH
I acque multiplices primae A
T tertize C: erit & ex
K1 acquo fumtarum vtraque
virivigae acqne maltiplex,
altera quidem EF fecundae
B, altera vere G H quar-

EAB G C DteD.

* Sint enim in EF partes quotcunqueE 1, IF

. ipfi A aequales, &in G H partesGK, KHipfiC

aequales. Harum numerus illarum numero 3
aequalis erit. Porro quia EI=—A, & GK=
D:eritElipfius Baeque multiplex  ac GKipfi-
us D, Similiter I F ipfius B aeque multiplex
erit,ac K H ipfius D.  Ergo ¢ E F ipfius B ae-
qui) multiplex erit, ac GH ipfius D, Q.
E- v ! .

Fiey

PROP.
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PROP, 1IV. THEOR.
‘ 81 prima A ad fecundam
r ’ B ecandem babeat rationem,
quam tevtia C ad quartam
D: & aeque multiplices E,F
: rimae & tertiae ad acque
multiplices G, H fecundae
& quartace , iuxta quam-
wis multiplicationem, can-
J dem rationem habebunt in:

ter [¢ comparatae,

i
I » .
' Sumantur enim ipfarum
E, F aeque multiplices I, K,
& ipfarum G, H aeque
multiplices L, M.  Erit
ergo ¢ 1 aeque multiplex 238
ipfius ‘A, ac K ipfius C. 77 *
K M ltem L aeque muliplex
ipfiusB erit, ac M ipfius D, Et quum fit A:
B=—C:D: i I fuperatL, fuperabit &* Kipfam
M, fi aequalis, aequalis, & {i minor, minor
exit. Suntautem I, K ipfarum E,F aeque mul-
tiplices, & L, M ipfarum G, H aliae vtcunque
aeque multiplices . Ergo? E: G = F: H. % h
Q.E.D. : Ly
Cor. Quoniam demonftratumeft, fi fuerie I > vel
== vel <L, fore & K >, =, < M: confhat et-
iam, i L>,=, <1, fore M >, =, < K;
ac propterea fore G: E==H: F, §i ergo quatuor
magnitudines proportionales funt, {7 inuerfe proper=
tionales erunt. . '
* Schol, Similiter demonftratur, effe E: B==
F:D,iten A:G=C: H,
H PROP.

I bt

=/

w. 5. def.g,
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“l s

. 7. 3%
A3 oax,

PROP. V. THEOR.
B E A Si magnitudo A B ma-
' ’ gnitudinis CD aeque mul-
D F C @G tiplexfit atque ablata AE
Y ablatae CF: erit & yels-
quas EB reliquac ¥ D acque multiplex atgue
tota AB totius CD.

Ponatur alia CG, cuius EB fit aeque mul-
tiplex ac AE eft ipfiusCF. Ergo * AB ipfius
G F erit aeque multiplex ac AE ipfius CF.
Sed & AB ipfius C D aeque multiplex erat ac
AE ipfius CF. Erge AB ipfarum GF&CD
aeque multiplexerit. Quare* et GF=CD,
&erga*CG=FD. Ergo EB ipfius FD
aeque multiplex eft, quam AE ipfius C F,
vel quam tota A B totius CD. - Q.E.D.

PROP. VI. THEOR.
' a Si duae magnitudines A B,
f g Il? duarum mlagr;itudimm
s K aeque multiplices fint ;
A Ik a‘abzafzequaedagmc,fcn
K t Sfimt earundem E, F acque
g__ | mubtiplices : evumt & reli-
C \ quae GB, H D vel iisdem
G 1. E, F aequales, vel ipfarum E,

H ] 10F aeque multiplices.

|

B DEg-Jb gl E:Sit enim primum G B ==

dico, etiam fore HD=—=
F. Ponatur enim ipfi F aequalis C K. ' Et
quiaA G, CH ipfarum E, F funt aeque multi-
: " plices:
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plices: erunt adhuc A B, K H ipfarum E, F
aeque- multiplices. Sed & A B, C D earun-~

dem E, F aeque multiplices erant. ErgoKH

& C D eiusdem F aeque multiplices erunt,
Quare #KH=CD, &K C="HD. Sed’ N
KC—=—F. ErgoHD=F. :

Similiter demonftrabimus, & fi gb fuerltf 2. 5.
ipfius E multiplex, & hd ipfius F aeque mul- -
tiplicem efle, pofita ck ipfius F aeque multi-
plici, ac gbipfiusE. Q. E. D.

PROP. VIL THEOR.

n . ¢ — —F
A——  ——.B

T

fo—
L,

Aequalu magnitua’me: A, B .eandem babent

- yationem ad eandem C; U' eadem C ad acqua-~

les A, B.

Sumantur ipfarum A, ISaeque multiplices
D, E, & ipfius C alia vtcunque multiplex F.
Et quoniam A==B:erit& D—=E. Quarefi  °*
D>,=, <F: erit® quoquc E>, ==, < F. e.1. &14.2x.
Ergo " erit A: C=B:C. Q.E.D. w. 5-def. 5.

Slmlhter demontftratur, efle C: A == C B. )
'Q.E.D.

* Scholium.

Eodem modo demonftrabis, aequalia ad ae-
qualia eandern rationem habere,

H:  PROP.
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PROP. VIII. THEOR.

Inacqualium ma-
A gritudinum A B, C
¥FI mator A B ad eandem
[ iE D maiorem habet ra-
' tionem, quam minor
e C. B eadem D ad
1B minorem C masorem

, : babet rationem, quam .

1 ad masorem A B.

] I I { Caf.1.Sumtain AB
KHCDLMN ipfiC=BEfitAE
<EB. Capi poteft¢
ipfius AE multiplex, maior quam D, quae fic
FG. Et quantiplex F Geft ipfius AE, tanti-
plex fiac GH ipfius E B, & K ipfius C.  Su-
mantur etiam ipfius D dupla L, tripla M, &
fic deinceps, quoad perueniatur ad primam
multiplicium ipfius D, ipfa K maiorem. Sit
ea N, quadrupla ipfius D.  Quia ergo N pri-
ma eft, qua K facta eft minor: nondum erit K
<M. EtqumF G, GHipfarumAE,EB
aeque multiplicesfine: erunt & FH, F Gipfa-
ram A B, A E aeque multiplices. Sunt vero
F G & K ipfarum AE, C aeque mulrtiplices.
Ergo F H& K ipfarum A B& C aeque multi-
plices erunt. Sed quia G H & K aequalium
E B& C aeque funt multiplices; et GH=—="K.
Ergo non et GH< M. Hinc, ob FG>D,
erit GH—F G, id et F H, maior quam M
=D, id et N. K autem, quum fit minor
quam
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quam N, non fuperat ipfam N, Ergo *AB: 4. defs

D>C:D.
Similiter oftendityr, effe D: C > D: AB.
Q.E. D,

¥y (A Caf.2, SIAE>EB. Su-
1 * matur ipfius EB multiplex .
" G H> D, & quantiplex eft -
+ | ~ GH ipfius EB, wantiplex fiac
K F G ipfius AE, &K ipfius C.
B [ Erunt ergo vt antea F H, K
. ipfarum A B, C aeque myl-
N tiplices.  Sit inter ipfius'D
multiplices N primo maior
_[ . quam F G, M proxime prae-

KHC DMN cedens. Ergo, quod rurfus

eadem modo oftendetur, FH
fuperabit ipfamN. Denique quum rurfus fic
K = GH, FG autem, quae ipfa GH maior
eft, non fuperet N: patet K nan fuperare
ipfam N. Ergo AB: D>C: D; &, quodpa-
ri modo demonftrawur, D: C>D:AB. Q.
E. D. -
* Caf. 3. Si AE= EB, idem eadem mo-
do demonttrari pateft, quo in cafu 1.

PROP. IX. ' THEOR.
Quac A,B, canden rationem babent
ad candem C, funt inter [¢ acquales.
I I 'Et ad quas A, B, eadem C eandem ba-
A B C bet rationem , ipfae ctiam ﬁnt inter f¢
aequales,

Hj Si
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‘ , J 1. Sienim noneflet A—B; nec fo-

¢. 8 5 ret? A: C=B:C. Quod eft contra
hypothefin. Ergo A—=B. Q.E.D.
2. Sifit C: A = C: B, nec tamen A — B:
non P erit C: A = C: B; contra hypothefin,
- ErgoA=B. Q.E.D.
PROP. X. THE OR
Magnitudinum A, B rationem baben~
I ' tium ad eandem C, quae maiorem babet
rationem A, eff maior, Ad quam ve-
C y0 B cadem C maiorem babet ratzonem,
illa ¢ft minor.
L Sit A:C>B:C.  Jam fi non fit A > B:
aut aequalis aut minor erit. Si effet A == B:
z' g 55 foret A:C=—%B:C. SiA<B:foreeVA

C< B: C. Vtrumque contra hypothefin.
Ergo A>B. Q.E.D.

2. Sit C: B>C:A. Jamf non fit B <A:
aut aequalis erit, autmaior. Si B—A:erit ¥
C:B==C:A. SiB>A:erit¥C:B<C:A.

uia vtrumque contra hypothefin eft: necefle
eft ve fit B<A. Q.E.D.
PROP. XI. THEOR.
Quac  ei-
dem funt eae-
 dem rationes,

& inter fo

Junt eacdem.
SitA:B=

C: D, & C:
D =E: F.
Dico

s
=

GABLHCD
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Dico, fore A:B=—E:F. Sumantur enim ipfa-

rum A, C, E aeque multiplices G, H, K; ipfa-

rum vero B, D,F aeque multiplices L, M, N,

Ergofi fuerit G>,=,<L: erit*&H>,=—, w. 5. def. 5.
<M; itemfi fuerit H>, =, <M:erit & K -
>,=,<N. Quare fi fuerit G>, =, <L:

erit & K>,—,<N. HinceritY A:B=E:

F. Q.E.D.

PROP. XIL. THEOR.

p—— A [S— ¢ Pt

Si quotcunque magmtudme: proportionales

' Juerimt A:B—=C: D=E:F: vt vna A ante-

cedentivm ad vnam B confequentium., ita erunt

omnes antecedentes A +~C—-E ad omnes con-

Jequentes B+ D—-F.

- Sumantur ipfarum A, C, E aeque multipli-

ces G,H,K, & ipfarum B, D, F aliae vtcunque

aeque multiplices L, M,N. Jam*f{i G>,=, . 5.d¢f. 5.

<L:ert&H>,=,<M,atque K>, =,

<N. QuarefiG>,=—=,<L:erunt & G
++H4+K>, =, <L-+M-4N. Sunt

autem G, & G-+H -+ K 1pfarum A, & A~

C+E 3 aeque multiplices; item LacL g 15

M —- N funt ipfarum B ac B + D —-F ae-

que multiplices, Ergo*eft A:B—A-C

4+ E:B+D+F. Q.E.D.

H 4 PROP.
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PROP. X1II. THEOR.

—B —b —F _
s 'N4' r'—ﬂKv > L 4

Si prima A ad [ecundam B candem babeat
rationem, quam tertia C ad quartem D; ter-
tia autem C ad quartamD maiorem babeat ra-
tionem, quam quinta E ad fextam F: & pri-
ma A ad [ecundam B maiorem babebir ratio-
nem, quam quinta E ad fextam F.

Sume ipfarum C, E aeque multiplices G, H,

& ipfarum D, F alias quasdam aeque multi-

2 7 def. ¢,

plices K, L, ita vt G quidem fuperet K, fed
H non fuperet L, quod femper fieri poteft”.
Deinde quantiplex G eft ipfius C, tantiplex
fiat M ipfius A, & quantiplex K eft ipfius D,
tantiplex N ipfius B. Ergo quum fit A:B=
C:D; fi fuerit G>, =, <K: erit &«M >,
=, <N. Sed G>K. Ergo & M>N.
AtquiHnon> L, Sunt vero M & H ipfa-
rum A & E aequemultiplices, nec non N& L,
ipfarum B, F, (per conftr.). Ergo? A: B>,
E:F. QE.D. - ‘

* Schol. Si vero fuerit C: D < E: F: erit
quoque A:B<E:F. temfiA:B>C:D>
E:F:erit A:B>E:F. Etfi A;iB<C:D
E:F:erit A: B<E: F. B :

> PROP.
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PROP, X1V. THEOR,

Si prima A ad [ecundam B ean-
dem babeat rationem, quam tertia C
ad quartamD; prima autem A ma-
dor fit quam tertia C: & fecunda B
quam quarta D maior erit. Ft fi
acqualis; acqualis.  Et fi minor;

AB minor,

1. Quia enimA> C:erit? A:B>C:B.2 3 s
Sed A: B=C:D. Ergo*C:D>C:B. Er-¢ 1.5
go€D<B,ve]B>D. Q. E.D. ¢ 1.5

2. 3. Similiter demonftrabitur, i A = C,
fore B=D, & iA <C, fore B<D. Q.E.D.

. * Schol. A fortiori, i A:B<<C:D, & A
>C:erity B>D. Si fuerit A == B, & A: B == «.{ch.praec.

C:D:erit & C—=D. Sumtis enim ipfarum A,

B, C, D, aeque multiplicibus E, F, G, H: quia 9 E 9. 6. ax,

= F, erit s G=H, & proindex C==D, i 5. def. g,

. % 7. 3%,
PROP. XV. THEOR.

Partes A, B inter [¢ comparatae eandem ba.
bent rationem , quam babent eorum aeque mul-
tiplices CD, EF.
1C Sint CG, GH, HD partes mul-

X tiplicis CD ipfi A aequales, &

G EK, KL, LF partes multiplicis

KEF ipfi B aequales. Erit ergo

1H L multitudo ipfarum CG, GH,HD

) l aequalis multitudini ipfarum EK,

KL,LF. Et quia CG=GH

ADBF —HD, & EK=—KL—LF:
erit?» CG:EK =GH:KL=HD:LF. Qua- a.7.5 &us.

- Hs re
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.15, re#CG:EK=CD:EF. Eftvero A:B—"
CG:EK. Ergo A:B=£CD:EF. Q.E.D.

PROP. XVI. THEOR.

7. 5
ms.

b A

- E_ _ F
A —B
—C " et T)

G —{ > vH.

Si quatuor magnitudines proportionales fue-
rint, A:B-=C:D: & aberne proportionales
erunt A: C=B:D.

Sinc ipfarum A, B aeque multiplices E, F, &

ipfarum C, D aliae aeque multiplices G, H.

e %5 HincA:B=°E:F. SedA:B=C: D(hp.)
7L s  Ergo*C:D=E:F. RurfusC:D=°G:H;
hinc*E:F=G:H. Quare iE>, =,<G:

z: '54d:f5 g.xté'élc)f?>,_,<l-l. Erg?A: C—="B:D.

* Schol. Haec propofitio & 14. locum tan~
tum habent, fi magnitudines proportionales eius-
dem generis funt. Ceterum ex hac demonftrare
poffumus, f ft 4: B==C: D, & A> B, ¢fe s
€ > < D. Nam fumtis ipfarum A,B,C,D aeque
multiplicibus E, F, G, H: quiao A:B—E:F, &

.16. 5 ergorA:E—B:F,&A><B;erit E><F,
Hinc&e G><<H. Sed quumfiteG:H=C:D,
&ergorG:C=H:D: eritp C> D, QED.

PROP.
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_PROP. XVII. THEOR.

P Sicompofitac magniwudines

0o 1 fint pr o[oruonale: {(AC:BC
q[ | =DF:EF): & diuifacpro-
| N portionales erunt (A B:BC
ik =DE: EF).

HT\ c I (M Sumantur enim ipfarum
quidem AB, BC, DE,EF

B E1 aeque multiplices GH,HK,

LM, MN, ipfarum veroBC,

[ EF aliae vtcunque aeque

@ADL multiplices KO, NP, Tota

- KG totius A C tam multiplex? eft, quamHG * * §-

ipfius AB, vel LM ipfius DE, Sed quam

multiplex eft L M ipfius DE, tam multiplex

- eft* LN ipfius DF.- Ergo GK & LN ipfa-

rum AC, DF aeque funt multiplices. Rur-

fus? HK 4+ KO id et HO, & MN~ NP ¢%. 2 - §

id eft MP, aeque multiplices erunt ipfarum

BC, EF. Eft vero AC:BC=DF:EF.

Ergo i GK >, =, < HO; erit quoque

LN>,—=, <MP.. SiveroGK>,=,<

HO : %jit &,  communi HK ablata, adhuc

GH>, =,<KO; EtfiLN>,=,<MP;

+ erit, communi MN ablata, adhuc LM >,

=,<NP. ErgofiGH>,=,<KO:erit

&LM>,=,<NP. Quare * AB:BC==y.5.def s,

DE:EF. QE.D.

PROP.
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PROP, XVIIL. THEOR.

Si diuifac magnitudsnes fint propertionales
(AB:BC=DE: EF): & compofitac propor-
tionales erunt (A C: BC=DF: EF).

C] ¥ Sinegas: erit ACad BCve DF

G ad aliam F G ipfa FE minorem vel

: B maiorem. Sit primo FG<FE. Sed

wrms | 1E quum fic ¥ AB: BC=DG: FG

wias =¢DE:EF, & DG>DE: erit*

- A D FG>FE.QEA. Similiter nec

poteftefle AC adB C vt DFadma-

iorem quam FE. ErgoAC:BC=DF:FE.
Q ED. '

PROP. XIX. THEOR.
B i fuerit vt tota AB ad totam CD,
Dite ablata AE ad ablatam CF: erit
reliqua EB ad reliqguam FD, vt tota
E F AB ad totam CD.

Nam quia AB: CD — AE: CF:
g.16.5. A C eritalterne® AB: AE==CD:CF, &
7 17. 8  (diuidendo ¥ BE:EA = DF: FC, & rurfus
alrerneBE:DF:EA:FC:AB:Cp. Q.

E.D. .

Corollar.
- Quoniam oftenfum eft, fi fuerit AB: AE
3, 17.def.5. =CD: FC, fore AB: CD == BE: DF: erit
alterne AB: BE==CD: DF. Hinc? fi com-
pofitae magnitudines proportionales fuerint, con-
uertendo etiam proportionales erunt.
' PROP.
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PROP. XX, THEOR.
Si fing tres magnitudines A,
B, C & aliac ipfis mumero se-
quales D, E, F, quac binae [u-
mantur in eadem ratione (A:
B=D: E,&B: C=Eu«F); -
ex aequo autem priénia A masor
it quam tertia C: uartaD
ABCDEF guZ:tﬁxta F maior erqit,' &p
acqualis, acqualis ; & fi minor , minor,

Quum enim A>C: erit A:B>*C:B.Sed «. 8. 5.
(hyp.) A:B==D:E,atque C:B==$F:E. Ergo % :‘uyr"‘ &
D: E>*F: E. Ergo D>F. Similiter, 5, -;-5-
oftenditur, i A =, <C, foreD =, <F. % ©. 5
Q& Eo Dt

PROP. XXI. THEOR.
Si fint tres magnitudines
A,B,C, & aliae ipfis numero
aequales D, E, F, quae binae
| Jumantur , & in cadem ratio~
. me; fit autem perturbata ea-
l yum proportio (A: B = E:F,
ABCDEF gB'co=D:E),& ex acquo
prima A maior fit quam tertin C: & guarta D
quam [exta F maior evit 3 & f aequality ae-
qualis; & fi winor , minor,
Quia A>C:eft A:B>!C:B. SedeftA:r. 8
B =E:F,&inuertendo C:B==E:D. Ergo** -5
E:F>E:D. Ergo?F<D, vl D> F.*© 5
Similicer oftenditur, fi A=, <C, fore D=,
<F. Q.ED.

PROP.
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PROP. XXIL. THEOR. |,
Si fint quotcunque magnitu-
dines A,B,C, & aliaé ipfis nu-
| mero acquales D,E,F, quae bi-
l nae fumantur, in eadem ra-
ABCDEF time (A:B=D:E, &B:C
=E: F): & cx aequo in ea-
dem ratiome erumt (A: C =
J | D: F). ‘

117 Sumantur G, H ipfarum A,
! l_ D aeque multiplices, & K, L
l ipfarum B, E aliae vtcunque

l aeque multiplices, nec non M,
@ 4 S N ipfarum C, F. Ergo# G:
K=H:L,&K: M=L:N.
. Quare fi fit G>,=—, <M, erit
v 20. §. &'H>,_..,<\I Ergo A: C=£D: F.
§. 5. def. $Q.E. D.

* Schol.

1. Ergo rationum aequalium duplicatae, triplica-
tae &c. etiam aequales funt.

2, Et vice verfa, quarum rationum duplicatae,
vel triplicatae &c. aequales funt, eae inter fe ae-
quales funt. Sint e. gr.-= 3, b, ¢, d, &+~ ¢, £, -
gh & fit a:d —e:h:erita: b == e: f. Si
negas: fita: b=—=e:p, & p > f, & pone -—-e,p,
s,t. Igiturquiae:p <e:;feritp:s< fig &
s: < g: h, ideoque s > g, & ¢t > h (fch. 14. 5).
Sed quia a: d=e: t,(perfchi) &a:d==e: h
eritquoquet==h. Q E. A.

‘4

PROP.
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PROP, XXIIL THEOR.
Si finttres magnitudines A, *
B, C, & aliac ipfis numero ae-
quales D,E, F, quae binac fu-
mantur, in cadem ratione, fit
- autem perturbata earwn pro-
ABCDE Fpmiaga;B:E;F,&ﬁo:c
GHLKMN. =D:E): & ex aequo inca-
y dem vatione erunt (A: C=
D:F). ,
Sumtis G, H, K, ipfarum A,
B, D aeque multiplicibus, &
aliis L,M,N ipfarum G, E, F wt-
cunque aeque multiplicibus,
erit* A:B=G:H,&E: Fa 155,
= M: N. Sed ponitur A:
B—E:F. ErgoG:H == u.y
M:N, EtquiaB:C=D:
E:eritH: L —=¢K: M. Quare”fiG>,=,¢. 4.5
< L: erit & K>, =, < N, & propterea™ * ‘-“-d‘;,
"A:C=D:F. QE.D. 7o 5 dek 5

'PROP. XXIV. THEOR.

G H  Siprima AB ad fecundam C

eandem babeat rationem, quam
‘ £ tertiaDE ad quartamF ; hubeat
I = autem quinta BG ad fecundam

B

C eandem rationem, quam fexta

EHad quartam F: & compofita

ACDF, prima & quinea A G ad fecun-

damC candemrationem habebit , quam compofi-
ta ¢ tertia & fexta DH ad quartam F.

SO . " Quum
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H  F: erit inuertendo C: BG —*

F:EH. Etquia AB:C=DE:

o 2 § . F: erit ex aequo? AB: BG =
% 18 § l I DE:EH; ergo componendo ¥
AG:GB=DH:HE. Hinc

A C D F quum praeterea fit G B: C =
HE: F, erit ex aequo? AG: C=DH: F.

_' [G Quui enim B G: C=EH
v. cor. 4.5 B

Q.E.D. |
PROP. XXV, THEOR.

B Si quatsor magnitudines fue.

D rint proportionales (AB:CD=

G E: F): maximaipfarumA B, &

=}~ E maiores erune,
Fiat enim AG=E, & CH

H I minima F duabus reliquis CD
A CE F=F QuoniamergoAB:CD

. hyp. - - =VE:F=*A G: CH: erit
:" f‘s GB:HD =% AB:CD. Sed AB¥>CD.
5. b, .5, Ergo GB> 8 I-ID.8 Quare, quia AG - F
y. 2% ==YCH-~E:erit° AG-+GB+4-F>CH
4% L HD-E ideft, AB~~F>CD -+ E.

Q- El Do :

*- Quae fequuntur propofitiones non funt Eu.
clidis, fed ex aliis defumtae. Ob frequentem ta.
men earum vium eas Euclideis fubiungere, Ifaa
cum Barrow fecuti, voluimus.

* PROP. XXVI. THEOR,

T

A C Si prima ad [ecundam
B D babuerit maiorem ratios
E wem, quam tertia ad

qusrtam: babebit inuertendo, [ecunda od -primam
minorem yationem, quam quarts ad tertiem.
Sic
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Sit A:B>C: D, DicoB: A<D: C. Nam | s
concipe C: D==E: B. Ergo® A: B>E:B;¢'_,§;. %
quare*fA)E:ergo" B: AL B: Evel?D: C..s s
QE. D, ' 3. cor, 4.5,

* PROP. XXVII. THEOR.
A B Siprima ad fecundam

C s D ——. habuerit maiovem vatios
E nem , quamtertia ad quar=
sam : babebit quoque viciffim prima ad tertiam ma-
dorem rationem, quam [ecunds ad quartam. .
Sit A:B>C:D. Dico A:C>B:D. Nan’l‘ -
putaE: B==C: D: ergo* A > E, ErgoA:Ch 0%

>*E: C vel "B:.D. QED. ’ :.fcs;

* PROP. XXVIIL THEOR. -

Si prims ad [ecundam babuerit maiorem vationem,
quam tertia ad quartam : habebit quoque compofita
prima cum fecunda ad fecundam maiorem yationem,

* quam compafita tersia cum quarta ad guarsam.

g G

: \ 4 + rw nd

A B C E F

"Sit AB: BC>QE: EF. Dico AC:BC>

DF:EF. Nam cogita GB: BC = DE: EF.n. 10§
Ergo # AB > GB; adde virinque BC, erit ¥ ACY- 4. 2%
> GC, ergo? AC: BC>GC: BCideft® DE/ 85
EF. Q E »D. . . o 18 §o

.* PROP. XX1X. THEOR.

- Si compofita prima cum fecunda ad [ecundam mae
dorem babuerit vationem , quam compofita tevtia cum
quarta ad quartam : bhabebit qugque dinidends pris
ma ad [ecundam maiorem vationem, quam tertio ad
guatrtam. ‘ ‘ '

, I - Sic
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G
‘. \ 4 P e .
A B ¢D E F
Sit AC:BC>DF: EF: dicoAB: BC>DE:
EF. Intellige GC: BC==DF:EF. Ergo”AC
> G C. Aufer communem BC: arit? AB>GB.
Ergo AB:BC > " GB: BC, vel* DE: EF.
Q. E. D. ,
*PROP. XXX THEOR.

B Si compofita prima cum
A, 5 —C [ecunda ad fecundam bas
Dt} buerit maiorem ratio-

nem quam compofita ter-

-3ia cum quarta ad quartam : babebiv per conuer..

fonem rationis prima cum [ecunda ad primam mi-
morem vationem, quam tertias cum quarta ad ters
tiam.

Sit AC: BC> DF:EF: dico AC: AB <DEF:
DE. Namgquia® AC: BC > DF: EF: erit di-
uidendo AB: BC > ? DE: EF; inuertendo igi-
tur®* BC: AB < EF: DE, ergo componende
AC: ABY < DF:DE, QED. .

* PROP. XXXI. THEOR, -

A : D Si fint tres magnie
B e E — tudines A, B, C, é’
C — . F ———  gliae ipfis aequales
G — numero D, E, F; fit-

H . qre maiov ratio pri-
wace priorum ad fecundam , quam primae pofleriorum
ad fecundam (A:B > D: E), item fecumdae prio-
rum ad tertiam maior, quam [ecundae pofleviorum
ad tertiam (B: C > E: F): evit quogue ex aequo
maior ratio primae priorum ad tertiam, quam pri-

mae pofteriorum ad tersiam (A: C > D: F),
Concipe G: C—=E: F.. Ergo ¥ B > G, ergo®
A:G > A;B. Rurfus puta H: G==D:.E: er-
go
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‘g0 H: G < A:B, & fortius ¥ H: G < A: G.8- 1 5.
Quare ® A > H. Proinde A: C > “H: C vens;r- ch. 3.5,
D:F. QE.D. . s,

* PROP. XXXII. THEOR.

“A D  Si fint tres magnitua
B ~ E —— dines A, B, C, {7 aliat
C — F e ipfis numero aequales D,

-G - E, F; fitque maior vatio
H_ primae priovum ad [e

- cundum, quam [ecundae
pofterioram ad testiam (A: B > E: F), item fecuns
dae priorum ad tertiam, quam primae pofieriorum
ad [ecundam B: C > D: E): writ quoque ex aequo
maior ratio primae priorum ad sertiam, guam pris
mae pofteviorum ad tertiam (A: C > D: F).

Huiusce demonttratio plane fimilis eft demon-
firationi praecedentis,

* PROP. XXXIIL THEOR,

A E B Si fuerit maior ratio o
’ F ~ tius AB ad totum CD, quam
C

D #blati AE ad osblatum CF
«erit &7 reliqui EB ad reli-

quam FD maior vatio, quam totius AB ad totum

CD.

Quoniam AB: CD > AE: CF: erit * permu-+¢ 27, 5
tando AB: AE > CD: CF; ergo conuvertendo g2 30,5
AB: EB < CD: DF, permutando igitur AB:

CD* < EB:DF. QE.D.

* PROP. XXXIV. THEOR.

Si fins quotcungue magnitudines, {7 alice ipfis ae-
quales pwmera, firgue muior rasio primae pmn:;
: | &
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- ad primam pofleriorum, quam [ecundae ad [ecundass,
€7 baec maior , quam tertiae ad tertiam, {7 fic dein-
6eps : habebunt ommnes priores Jimul ad omnes pofierio-
ves fimul maiorem rationem, quam omnes prioves,
relicta prima, ad omnes pofleriores, relilta- quoque
prima ; minovem autem, quam prima priovum ad
primam pofleriorum ; maiovem denique ctiam querns
vitima priorum ad vitimam pofieriorum.

Horum demonfiratio eft penes interpretes,
quos adeat, qui eam defiderat, Nos omifimus,
breuitatis ftudio, & quia eorum nullus vfus in hig
slementis, :
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DEFINITIONES.

1. Similes figurae rellilineae funt, quae &
fingulos angulos fingulis aequales habent, &
circa aequales angulos latera proporticnalia.

¥ Nara fimilitudinis eft haee M.
2. Reciprocae figurae funt, quando in vera-
que figura antecedentes & confequentes ra-
tionum termini fuerint.

3. Secundum extremam & mediam rationem . -
reita linea [¢fla effe dicitur, quanda vt tora

ad maius fegmentum, ita maius fegmentum
ad minus fe habuerit.

4. dhituda cuiusque fgurae eft linea per-
pendicularis a vertice ad bafin du@a.

5. Ratio ex rationibus componi dncxtur, quan-
do rationum quantitates inter fe multiplicatae
illius faciunt quantitatem,

B o
* Signum quantitatis rationis A : B eft = fci-

licet fignum quoti, qui indicat, quoties antecedent

‘contineat confequentem vel aliquotam eius pars

tem. lam quia rationume A: B & B: € quantitas
A, B A
tes 5~ & - inter fe multiplicatae faciunt &

quae quantltas eft rationis A :C: dicimus rationem

A: C componi ex rationibus A: B & B C, quod .

fic feribimus (A: C) == (A:B) + (B: C)-
: I3 PROP.
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PROP. I. THEOR.

Triangula ABC, ACD, & parallelogramma
EC, CF, quac candem babent altitudinem, funt
inter e vt bafes BC, CD.

E-A F 1. In BD produéta fu-
' “mantur BG=GH =
BC, & DK==KL =CD,
& iungantur AH, AG,
' AK, AL. Ergo® A
HGB CDKLABG = A. AGH =
A. ABC, & funt proinde bafis HC & AACH
bafis BC & trianguli ABC aeque multiplicia.
Similiter patet efle bafin CL & A. ACL bafis
CD & A. ACD aeque multiplicia, Iam fi
HC >, =, <CL: erit&* AACH >, =, <
p. s.def.s, A. ACL. Ergo BC: CD == # A. ACB: A,
ACD. Q. E.D.
v 411, 2. Quia Pgra, EC: CF funt dupla ¥ Arum
3155 ABC,ACD, & hinc? EC: CF == A. ABC: A
¢ M5 ACD:erit* EC:CF =BC:CD. Q. E. D.

o 3%

* Schol,
G Hinc trian
i
H D ls ABC, DEF, ¢y
pgre. GC, HF, .
B quoram aequales

L C IEM YK fum bafes BC,

EF, ita fe babent vt alsitudines Al, DK,
: Sume IL = CB, & KM == FE, aciunge LA,
2 16 MD. Quia ergo IL ==KM: erit$ A, ALI: A.
w 38.1. DMK —AI: DK. Sed A ALI=="A. ABC, &
8.7.&u.5.A, DMK == a. DEF. Ergo A, ABC: A DEF —=%
# 1 5. Al: DK =‘Pgr. GC: Pgr. HF. Q E.D.

PROP,
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PROP. II. THEOR.
A 8i vni laterum BC trianguli

ABC parallelareéta linca DE du-
catuv : haec proportionaliter fe-
D IC cabit ipfius trianguli latera AB,
AC. E fitrianguli ABClatora
C AB, AC proportionaliter felfa
’ o fuerint: quacfeltiones consungit -
reéta linea DE reliquo trianguli laters BC par-
allcla erit.
1. Sit DE ad BC parallela: dico fore BD: -
DA — CE: EA. Iungantur enim DC, BE.
Et quia* DE, BC parallelae, erit A BDE ==2x. hyp.
ACDE. ErgoA. BDE: A ADE =# A Y3 "
CDE: A. ADE. Atqui A. BDE: A.-ADE
="'BD: DA, & A. CDE: A. ADE = CE:»- 1-6.
EA. ErgoBD:DA=%CE:EA. Q.E.D.&m &
2. Quia®*BD: DA —=CE: EA, & BD: DA o hyp.
=7 A. BDE: AEDA,&CE:EA=—A.CDE:# L 6,

AEDA:erit¢ A. BDE: A EDA =— A CDE:¢ . 5. .

A EDA, & hinc ABDE =< A CDE. Qua-*9% %

" re” ED, BC parallelae funt. Q. E. D. ¥ 5

PROP. 1IL.-THEOR.
Si trianguli ABCan-
~ gulus A bifaviam fece-
tur, [ecans autem an
lum reéta linea AD fe-
cet etiam bafin BC: ba-
‘ fis fegmema BD, DC
B D C “candem rationem babe-
bunt, quam reliqua trianguli htera BA, AC,
. 14

Ft
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~ Et i bafis BC fegmenta
> BD{ D/‘(; eandje;rf babe-
ant rationem, quam re-

A liqua trianguli ABC la~

-\ tera BA, AC: quac a

B - vertice A ad [elfionem
D C D ducitur rets linea
AD, trianguli angulum A bifariam fecabit,
1. Ducatur enim ad AD parallela CE, &
producatur BA in E, * Quia ergo ang. ACE
==* CAD, & AEC =?BAD, & CAD —¢
BAD: erit ACE == AEC, & AC =« AE,

. Hinc¥BD: DC =BA: AC. Q.E.D.

2, lisdem conftrudtis, fi BD: DC == BA:
AC: quia BD: DC=" BA:AE, erit BA:AG
= * BA: AE, & ergo AC =% AE, & ang.
ACE=—~F AEC, Sed ang. ACE —* DAC
& ang. AEC —=*BAD. Brgo ang. BAD —
DAC. Angulus igitur A bifeftus eft a re@a
AD. QE.D. .

L
PROF, 1V. THEOR.

F Aequiangulorum trian-
gulorum ABC, DCE pro-
portionalia  funt  latera
quac eircum acquales an-
gulos 5 & bomologa funs

\ latera, quae acqualibus
B ¢ E angulis fubtenduntur.

Sitang. A=D,B==DCE, & ACB =—E:
dico fore BA:AC==CD:DE,itemBC:CA==
CE: ED; & AB: BC=DC: CE. '

Pofita
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Pofita enim CE ipfi BC in directum, pro-
duc BA & ED, quae in F concurrent: quia ,
ang. B+E=7 B+ ACB <? 2 Reéis. ¥ M7P.
Et quia ergo CD ad BF, & AC ad FE paralle- . 278 .
las eft: erit{ AF=CD, & FD = AC. Sed”. 3+ L
BA: AF = BC: CE, & alterne AB:BC==AF;* * &
CE, & DC: CE =% AF: CE, Ergo AB: BC 3, 7. 4.
= DC: CE.

Rurfus ob.CD, BF parallelas eft » BC: CE

'=TFD: DE == AC: DE. Ergo alterne BC:
- CA=CE: ED.

Et quia erat AB: BC — DC: CE: erit ex
aequo ‘BA: AC==CD: DE. QE.D. a3

* Scholium, o
1, Hinc AB:DC ==* BC: CE>=AC:DE, '« 16
3. Si in A. EFB ducitur bafi BF pamllela CD;
eft BF: CD* == BE: EC — FE: ED. IR
3. Triangula aequiangula fimilia fuat.

PRQP. V. THEOR.

N §i dua triangsla
: ABC, DEF latera ba-
D h beant proportionalia:
aequmngula erunt
B sriangula, & acqua-.
les babe&tmt angulos,
quibus bomologa latore fubtenduntur.

‘Fac ad re@tae DE# pun&um quidem D ang.
EDG == CAB, ad punétum vero E ang. DEG * 3
— CRA: & reliqui G, C aequales erunt*. Er- t i 6.
gof AB:BC =DE:EG. Sed° AB: BC =, hyp.
DE: EF. Ergo EG="EF. Similiter quiz «. 9. s.

Is ED:
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ED: DG=£% AB: AC="ED: DF, erit DG
= DF. Quare¢ang. F =G=C, & ang.
FDE=EDG= A, & ang. FED—=DEG=B.
Q. E. D ‘

¥ Schol. Talia ergo triangula fimilia funt.
(3. fch. 4. 6)

PROP. VI. THEOR.

A D | Si duotriangula ABC,

H DEF vnum angulum A

vni angulo FDE aequa-

lem babeant ; circa ae-

. B C E I quales autemangulos la-

tera proportionalis (BA: AC = ED: DF):

- acquianguls evunt triangula, & acquales ba-

bebunt angulos, quibus bomeloga lateraBA,ED,

& AC, DF fubtenduntur (B = DEF, & C=
DFE). -

Ad re®am DF  fiant ang. HDF == A vel
FDE, & ang. DFH ==C, Erit ergo “ ang. H
*=B,& HD: DF —="BA: AC=—='ED:DF.
Quare? HD — ED, ideoque % ang. DEF =
H=—8B, &ang. DFE=DFH=C. Q
E.D. :

‘* Schol. ‘Talia ergo triangula fimilia funt.

PROP. VIL THEOR.
A D Sidw triangula ABC,
DEF vnum angulum A
H vni D aequalem babeant ;
circa alios autem angulos
% ¢ E YABCKE laera propor-
' ' " tionalia
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U tionalia (AB: BC==DE: EF); reliquorsum ve-
70 Cs F vtrumgque fimul vel minorem vel non
=] minorem recto: acquiangsla erunt triangula,

& aequales habebunt angulos ABC & L, cir-
= ca quos lutera fumt proportionalia.

1. Si enim non eft ABC — E_: fit alteruter

ABC maior, & ponatur¥ang. ABH=E. Sint¥- 23 &
i C,Facuti. Iam quia & A =D: erit inae-, 3:_‘ 6
» quiangulis® triangulis ABH, DEF, AB: BHg hyp.
i ==« DE: EF. Sed® AB: BC=DE:EF. Er-4. 9. ¢,
v go” BH==BG, ideoque ? ang BHC=C <#3.5. 1.
Re&o. Quare* ang. BHA > retlo, & proin-s. 3. L
; de ang. F > refto; contra hypothefin,

. 2. Pone autem vtrumque C, F non effe re-

&to minorem, & tamen ABC>E. Quiaang.

1 BHC = C: ang. BHC -+ C non effent duo-

’ bus rectis minores. Q.E.A¢, Ergo invtro-& 7. &
que cafu ang. ABC — E; & hinc ang.C =F.

Q. E. D,
\‘ * Scholism.
16. Talia ergo triangula etiam fimilia funt. (3.fch,
4‘ )0

2. Eodem prorfus modo ex 26. 1. in locum 4. 6.
fubftituta demonftrari)poteft hoc theorema: Si dwo
triangula veum angulum vni aequalem babeant, circa
alios autem amgulos latera aequalia, reliqguorum ve-
r0 angulorum virumque fimul aut minorens aut non
minovem refto : aeqnalia evunt triawgula, & aequa-
Jes babebunt angulos , circa quos [imt aequalia lete
ra, &7 tertinm latus sertio aequale babebuns.

PROP.
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PROP, VIII. THEOR.
Si in triangulo reSfangu.
lo ABC ab angulo refto A
ad bafin BC perpendicularis
£ C AD ducatar: quac ad per-
pendicularem funt triangula ADB, CDA & to-
: ti ABC & inter [e funt fimilia,

% . ax. Nam ang. BDA ==” CDA == BAC, & ang.
$3.. BAD="C, ob ¢communem B, item ang.
CAD =8, aob communem C: Ergo Aa.ADB,
«3.Lb.4.6. CDA, & ABC funt aequiangula, & proinde*

“fimilia. Q. E. D. :
Coroll, :
. Ex hoc manifeftum eft, in triangulo velangulo
perpendicularem , ab angulo refta ad bafin duiam,
smediam proportionalem effe inter fegmenta bafis (==
BD, DA, DC); & praeterea, inter bafin ¢ bafis
Jegmentum verumlibet, latus fegmento conterminum
wedium effe proportianale (- BC, CA, CD, & ==

CB, BA, BD). _

PROP. IX. PROBL.

) A data relta linca AB tmpera-

¥ tam partem (e. gr. tertiam) ab-

T, [feindere.

B Ducatur ex A fub quoyis, an-
C gulo re@ta AC, & in ea famatur
pun&um D vtcunque , & ipfi AD aequales
fiant DE, EC. Iun&ae BC parallela fiat DF.

% 2 & Erit ergo *BF: FA = CD: DA. Sed DC

a. 8.def. ¢, =2 DA, erga BF ==*2 AF, & AB =3 AF,
idet AF==3AB. Q. E E

* Schol.
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¢ Schol. Sumitur in hac demonftratione, fi qua-
tuor magnitudinum proportionalium (CD: DA—
BF: FA) prima fecundae fit multiplex, tertism
quartae aeque multiplicem effe,  Cuius veritas,
fi cui ex 3. & 8. def. 5. non pateret, fic oftendi .
poflet. Sumatur aliqua G, quae fir aeque multi-
plex ipfius FA ac CD ipfius DA: erit (15.5.) G:
CD =—FA: DA, & alterne G: FA — CD: DA
= BE: FA, Ergo BF = G. & ideo BF tam mul-
uplex ipfius FA, quam CD ipfius DA,

 PROP. X, PROBL.
A
Datam reltam lineam in-
: " [elFam AB fimiliter fecare, vt
E G data reéta AC felta ¢ff (in

&—x 3 D.E)

Pone datas AB, AC ita vt quemuis angu-
lum A comprehendant ; iunge BC, & huic duc
parallelas EG, DF.

Tam, fi praeterea ipfi AB duéta fuerit paral-
lela DHK, eric# DH =FG & HK=GB. , ,,
Porro in AKDCeft'CE ED=KH:HDyv 26
=% BG: GF. ErinA GAEeft ED:DA="%7 %
GF: FA. Ergo fegmenta reftae AB{ehabent
vt fegmenta rectae AC. Q. E. F.

”
* Corollar.

Ergo £ ad wnum trianouli latus pluves povallelse
ae fuesimt : evunt ommia lagerso r:hquorum Jeg-
menta proportionalia.

lScba-
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* Scholium.
Hinc difcimus

HW\ reflam Jataml AB in
A\ pZ el o

O .  id quod facilius
R S ‘ praeftatur fic: Dac
D infinitam AD, eique

N parallelam BH et-
iam infinitam. Ex his cape partes aequales AR,

RS, SV, VN, & BZ, ZX, XT, TL, in fingulis vna .

pauciores, quam defiderantur in AB, Tum relae
ducantur LR, TS, XV, ZN, hae quinquifecabunt
® 3L daram AB, Nam RL,ST, VX, NZ* paralielae
funt, ergo quum AR, RS SV VN aequales fing,
Py huj. erune * AM, MO, OP, PQ aequales. = Similiter
-5 quia BZ = ZX, erit BQ = QP. Ergo AB quin-
quife&ta eft.
PROP. X1 PROBL.
Duabus datis reftis lineis AB,
c AC tertiam proparmmlem inue-
B nire.
£ Datasredtas fab quouisangulo A
pofitas produc,&in AB producaca-
pe BD==AC, iunge BC, cui parallelam age DE.
¢ 26 SiceritAB:BDideft AB: AC =¢ AC: CE.
Q. E F

PROP. XII. PROBL.
Tribus datis reflis
F A slincis A, B, C, quar-
l ] tam proportionalem in-
uenire.

Sub angulo quouis

[
D ducantur re@ae infinitae DE, D, in quibas
capia-

——— o Y e

.
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capiatur DG= A, GE =B, DH= C; iun-
&ae GH parallela ducatur EF.

His enim fadlis erit® DG: GE =—= DH: HF, 62 6
idet A:B=C:HF. Q.E. F.

PROP, XIIL. PROBL.
D Duasbus datis reftis lineis
\. AB, BC, mediam proportima-
lem inuenire.
Ponantur in diretum, &
A B fuper A C defcribatur femi-
“circulus ADC, ducaturque a pun&o B ipfi AC

ad reSos angulos BD.
Dudtis enim AD, DC, erlt, ob ang ADC7r. 313
‘reGum, =~ AB; BD, BC*. Q. E.F S,
* Scholium.

Et (per1. fch.31.3.) 5 refta BD, veiae AC ad recfos
infifens , fit media proportionalis inter buius [egmen-
ta AB, BC: femicirculus [uper bac AC defcriptas,
per extremum illius D tranfibic. Nam quia(per 6. 6)
ang. A—=BDC, & C= ADB: erit ADC reltus
(per cor. 31 3).

PROP. XIV. THEOR.

Parallelagrammorum AB,
BC, acqualium, &5 vnum an-

entium, veciproce propor-
tionakia funt latera , quac
circum aequales angulos
(DB: BE — GB: BF). Et quorum parallelo-
rammorum A B, BC, vnum angulum B vni B
acqualem habentium, reciproce proportionalia
Jumt lateva, quae circum aequales angulos B,
illa inter [e jtmt aequalm. Pofitis
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A K Pofitis in dire¢tum DB &
“""7 BE: erunt & FB, BG ? in
[, direftum, Compleatur
Pgr. FE.
/o, 1, Tam quia Pgr.AB—=
N A BC: erit AB: FE =% BC:
416 FE. Sed AB:FE =V DB:BE, & BC: FE=
». 1 5. GB: BF. Ergo DB: BE —* GB: BF. Q.E.D.
2, Quia Ser hyp. DB: BE — GB:BF; &
DB: BE =¥ Pgr. AB: FE; & GB: BF =BC:
FE: erit Pgr. AB: FE — # BC: FE; quare
« 9.5 Pgr,AB=—=+%BC. Q.E.D.

¢.3.fchsa.

PROP, XV. THEOR,

Py panmnnacas Triangulorum aequalium,
B DABC, AD%, & vnamqangulum
BAC wni D AE aequalem ba-
“bentium, reciproce proportiona-
E  la funt latera, quae circum ae-
C quales angulos (CA: AD—=EA:
AB). Et quorum triangulorum ABC, ADE,
vnum angulum BAC vni DAE acqualem baben-
tium , reciproce proportionalia funt lutera, quae
* eircum aequales angulos ,illa funt inter [e ae-
qualia, ' \l

Ponantur in diretum latera CA, AD, qﬁd
8.3.6ch.15a, faCto & BA, AE in dire@um # erunt. Iunga-
' tur quoque BD.

1. lam quia A. ABC=ADE per hyp. erit¥
A ABC: A ABD=AADE: A ABD. At-
316 quid ABC: A ABD==’CA: AD, & A.

: o ' ADE:

v 78

’,
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ADE: A ABD == EA: AB. Ergo CA: AD
=*¢EA: AB. Q. E. D.

2. Quum per hyp. CA: AD=EA: AB, &
CA: AD =° A ABC:A ABD,&EA:AB=?
AADE: A ABD: erit AABC: ABD =¢ :
ADE: ABD. Ergo AABC*=AADE. Q.r 9.5

.1, s,

E.D
PROP. XVI. THEOR.

Ay 1€ G S qua-‘
[ I ' H tuor rectae

. lineae pro-

B Di EF A - BC portionales

L fuerint AB:
CD==E:F:reftangulum ABS<F, fub extremis
comprebenfum, acquale eft reflangulo CD ><
E, quod [ub mediis comprebenditur. Bt fi re-
- Eangulum AB ><F, fub extremis compreben-
Jum, acquale fucrit ei CD ><E, quod fub me-
diis comprebenditur : quatuor vellag lincac AB,
CD, E, F proportionales erunt.
Fiat enim ¢ faper AB reCtangulum cuius &. fch. 46,1,
alterum latus BG == F, item {yper CD fiac
Rgl. CH, cuius alterum latus DH=E.

1. Quia ponitur AB: CD==E:F="DH: ». 7. 5.
BG:erit? AG=CH,id et ABS><F=CD % 4 %
> E QED. -

2. Quia Pgra. AG, CH, angulos reos B,

D aequales habentia, aequalia ponuntur: erit
. AB:CD*=DH:BG=E:F. Q. E. D,
* Schol, -Hine ad datam’'velam AB facile eft
datym sefangulum. CH epplicare, faciendo’ AB: v 12, 6.
CD==DH:8G. = .
K PROP.
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'~ PROP. XVII. THEOR.

p——A Si tresres

: _ Clace lineae A,
%B A < B D B, C, propor-
—C ‘ tionales  fue-

vint: reflangulum fub exiremis A, C compre-
benfum acquale eft ei quod amedia B fir qua-
drato.  Et fiveltangulum fub extremis A, C
comprehenfum acquale fuerit ci quod a media B .
it quadrato: tres vectae lineae A, B, C, pro-
pertionales crunt. o
"1 SitD=B. Iam quia (hyp.) A: B=
x16. 6 B:C: ericA:B=D:C. ErgoAX C2=*
a29defLB>¢D=*Bq. Q.E D. .
2. Quia ponitur A > C==Bq = B><D:
erit* A:B==D: C==B:C. Q E. D.

PROP. XVIIL PROBL.

L. ddaareds lis
F @ nea AB dato relti-
. lineo CE fimile &
militer pofisumyes -
N G ~D cLilinewm - deferi-
bere. .

u 231,  Tunge DF, & fac# ang. A—=C,& ang. ABH
- == CDF, ang. veroBHG=—DFE, & ang. HBG
.= FDE. Reé&ilineum AHGB erit rv ipfi
CDEF. ‘ '
v conli. & Nam A. HBA aequiangulum’ eft'A FDC:
: '3};1:- s &ergo® HB: FD=HA: FC = AB: CD.
“+ 1547 Eadem ratione in Ais HGB, FED eft HB: FD
eny . ==BG:DE=GH:EF. Ergo*HA:FC

. - . ba : =AB
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== AB:CD = BG: DE = GH: EF. Prae-

- terea per conftr. eft ang. A—=C,& B—ABH
~+HBG=CDF-+FDE=D, & G="E,

& H= GHB -~ BHA —=EFD-+ DFC == F.

Ergo re@ilineum AHGB dato CE fimile * eft ». 1. def. 6.
& fimiliter fuper data AB pofitum. Q.E.F.

PROP. XIX. THEOR.

C Similia trianguls ABC,
‘ )Yy DEF funt inter fe in dupli-
g cata ratione laterum bomo- '
h logorum, BC, EF.
‘ - Fiat enim ¢ =~ BC, EF, ¢ u. 6@

A B D. EBG, iungatur GA. Quia
igitur (hyp.) et AB: BC—=DE: EF, & alter- , . .
ne * AB: DE=BC: EF =" EF: BG, ang.au- +. conitr. -
tem B—E (hyp.): erit A ABG =* A DEF. * - 6.
Quare A ABC: A DEF =@ A ABC: A ABG &, 7 &
==%BC:BG=V(BC: EF)%. Q. E. D, ' {.10.defs.

- PROP. XX. THEOR.
- Similia poly-

. gona ABCDE,

: FLKGH in fomi-
- lia triangula di-
L siduntur, &5 nu.
‘ ‘mero aequalia,

D C XK @ & bomologa to-
tis. Bt polygomem ABCDE ad polygonum
FLKGH duplicatam rationem babet cins, quam
Igﬁ: bomologum AB habet &l latus bomologum

K2 Llun-
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g. 6. 6.

9. 3. X,
© &2 S,
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A - ‘o o lunggntar
_ EB,. EC; LH,
B F . LG Quia*ang.
H EAB =LFH,
L . &BA:AE=
: A - - HF: FL: efitp
D C K @ AEABvA
LFH, & ang. ABE— FHL,& EB:- BA—LH:
HF. Sed eft etiam “#ang. ABC = FHG, &
AB: BC=FH:HG. Ergo ang. EBC =¥
LHG, & ex aequo® EB:BC==LH: HG. Qua-
fe® A BEC v A HEG, & ang. ECB =LGH,
&EC: CB=LG: GH. Hiné fimiliter de-
monftratur A CED v A GLK. Q. E. D.-
2. Dico fore A ABE: A FHL —= ABEC:
AHLG=A CED: AGLK=Pol,ABCDE:
Pol, FHGKL.. Iungantur enim AC, FG, DB,
KH, Iam quia propter fimilitudiném poly-

E

. gonorum ang. ABC—=FHG, & AB: BC=

]

)
+ ¥
Q-

FH: HG: erit® ang. BAM = HFN, & BCM
= HGN. Sedtang. ABM =< ¥HN,&MBC

= NHG, ergo$ aequiangula funr.sa ABM,
JFHN, item A MBC, NHG. Quare” AM:

MB = FN: NH, & MB: ¥IC = NH: NG,
&? ex aequo AM:MC==FN: NG. Atqui?

.8 ABM: A MBC = AM: MC=A AME: A

& 12. 8,

% IL §.

EMC, & hinc'A ABE: A BEC==*‘A ABM: A
MBC == AM: MC. Similiter oftenditur A
FHL: AHLG ==FN: NG. FErgo * A ABE:
:6 BEC = A FHL: A'HLG, & alternando A
ABE: A FHL.=#A BEC: vA- HLIG. - Similiter
oftendemus ope retarum DB,KH effe 4 BEC:

. - Il AHLG
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AHLG==A CED: A GLK. Quare erit A.
ABE: A FHL — A BEC: A HLG= A.CED:
A GLK = Pol. ABCDE: Pol. FHGKL. Q.
E. D.

Aliter & expeditius idem fic demonftratur,

" Quia A ABE nv* A FHL, eft A ABE: A FHL

=*(BE: HL)? Sed A EBC,LHG ob fimili- o 19, 6.
tudinem. {funt in eadem ratione (BE: HL)?2,
Ergo A ABE: AFHL —= A EBC: ALHG.
Similiter A EBC: ALHG=—(CE: GL)>*==A
CED: A GLK. Ergoa ABE: AFHL = A
EBC: ALHG=ACED: A GLK ==* Pol.
ABCDE: Pol. FHGKL. Q. E. D.

3. Dico ABCDE: FHGKL — (AB: FH),
Nam quia*a ABE: A FHL=?* (AB: FH)*
erit Pol. ABCDE: Pol. FHGKL —* ( AB:
FH)* Q. E. D,

Corollaria, .

1. Quum de fimilibus quadrilateris eodem mo-
do demonitretur, ea effe in ratione duplicara la-
terum homologornm, & idem de triangulis # »
oftenfum fit: patet vniuerfe , fimiles rectiliness fign- v 19: 6.
ras inser [¢ effe in ratione duplicase bemologorsm
laterum.

2. Et quia, fi homologis lateribus AB , FH ter-
tia proportionalis T fumitur, eft ABad T in ra-
tione duplicata® homologorum laterum: manife-
frum eft, /7 tres retae lineae proportionales fuerint,
vt prima ad tertiams; ita effe figuram refilineam,
quae fit a prima, ad fimilem {7 fimiliter defcriptam
o [ecunda,

. 10, def. 5.

* Schol.

" Hinc elicitur methodus figuram quamsis redili-

neam augendi vel minuendi in ratione date.. Vt
: K3 - fi velis



13. 6.
18, 6.
w. 1. def. 6.

[ l..lx.

LA

f :K\ [o LM Py s
A BC‘L})DF C@R [
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§i velis Pentagoni, cuius latus CD, aliud facere
quintuplum: inter CD & 5 CD quaere ¢ mediam
proportionalem , fuper quam * confirue pentago-
num fimile dato. Hoc erit quintuplum dati.

PROP. XXI. THEOR.

uac A, B, cidemre-
A &il‘ign;o C funt fimilia,&5
A B\ inter f¢ funt fimilia.

Nam quia vtrumque A, B eidem C fimile
eft: vtrumque * aequiangulum erit ipfi C, &
circum aequales angulos latera habebic pro-
portionalia. Quare & A ipfi Baequidngulum¢,
eft, & in vtroque latera circum aequales an-
gulos proportionalia” fant; ac ergs AV* B,

. E ' : .

PROP.XXIL. THEOR.

Si quatuor velac lineae proportionakes fue-
rint (AB: CD=FEF: GH): & refilines,
AKB, CLD, FM, GN, quas ab ipfis fiunt , fimi-
lia & fimiliter defcripta, proportiomalia erunt.
E: fi rectilinea AKB, CLD, FM, GN, guac.ab
ipfis AB, CD, EF, GH fiunt , fimilia & fimiliter
defcripta ) proportionalia fucrint : & ipfac re-
&lac lineac AB, CD, EF, GH proportionales
erung, ; '

. su"
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1. Sumatuar enim * ipfis AB, CD) tertia pro- =. n. 6.
portionalis O, & 1pf' s EF, GH tertia propor- J
tiomalis P.  Et quia eft” AB: CD==EF:GH, » hyp-
& ergo CD: O = ? GH:P: eritex aequo%: - ’,
AB: O =EF:P. Atqui AB: 0 = ¢ AKB:y. 2. cor.
CLD, & EF: P=—={UFM: GN. Ergo ? et 2°6

AKB: CLD=FM: GN. Q. E. D.

2. Sit AKB: CLD==FM: GN, & fiat¥ AB: o. 12. 6.
CD —= EF: QR, a qua “ ipfi FM vel GN fi- s 18 6.
mile & fimiliter pofitum RS deferibatur. Ergo
erit (per part.1. hui.) AKB: CLD == FM:RS.

Hinc FM: GN=? FM: RS. . Eft ergo® RS&- 9-5-

- == GN, & hinc (per Lemma fequens) QR =

GH, ideoque AB: CD="EF: GH. Q. ED.v.7. s

. LEMMA.
Si rectilinea GN,RS fimilials acqualia St
bomologa ipforum latera GH, QR inter Je funt
acqualia.

Si enim negas: alterutrum veluti QR>GH
erit.  Et quia eft per hyp. QR: QS = GH:

"HN: erit QS >¥HN. Quarea RSQ lpf 314 6

‘GNH impofitum non congruet, fed maius erit.

'Eft autem* Reil, SR: Rettil. GN = ARSQ: ¢ 20. 6.

A GNH. Erga? effet Redil. SR > Redlili-
nea GN: contra hypotheﬁn. Erga GH =

‘QR. Q.E D.-

K4  _PROP.
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PROP. XXIII. THEOR.
A D iy Aequiangula Paral-
AT lelogramma AC, CF in-
B ‘G ter [e rationem bubent
C/N O AT T exlateribus compoyitam
h ] &I AC : CF= (BC: CG)
MLKS P 7 -+ (DC: CE).

Pofitis BC, CG, quae funt circa aequales

a. fch. ¥5. 1. angulos C, in dire@um, erit & *DCE vna reca.
. Compleatur Pgr. DHGC, & fumta aliquareéta

&1 6 K, fiat{BC: CG=K:L, & DC: CE==L:M.
v 5. def. 6 Erir érgo K: M =7 (K: L) 4~ (L: M) =
(BC: CG) =+ (DC: CE). Iam quum fit K: L

%16 ==BC:CG=%AC: CH,&L:M==DC: CE
o =% CH:CF :eritex aequo K: M=AC: CF.
rmg  Quare* AC: CF = (BC: CG) -~ (DC: CE).
" Q. E D

. ; * Scholid. .
1. Hinc'¥& éx 34, 1. patet primo, triangula BDC
CEG, quae voum angulym (ad C) aequalem habent,
effe in ratione compofita laterum (BC: CG) + (DC;
CE) aejualein angulum contimentiom.
2. Patet sedfangula AD DX DO, GC>X CP, ac
« 35.-t. -proinde” Pgra guaecungue AC, CF, {7 triangala®
A 34. 1. BCD, CEG, rationem inter [e babere compofitam ex
rationibus bafium {7 altitudinum , fc. (AD: CG) +~
(DO CP),
3. Pater, guomodo ‘triangulovum ac parallelogram-
“morism vdtio exbiberi poffiz. Sunto Pgra. AC, CF, quo-
~ ram bafes AD, CG, altitudines vero DO, CP, Fiac
CP: DO == AD: Q: erit AC: CF — (AD X
#16.6 DO:GC X CP=#Q> CP: GC XX CP) =
¥Q: GC,
. 4. Patet

- m——
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4. Patet via dimetiendi propofitam parillelogyam.
wum CF, vel trianguium. Sumatur pro vnitate
quoduis quadratum, cuius latus fit K ; quaeratur
ratio bafis CG, & ratio altitudinis CP ad latus K, .
e. gr. fic CCf =2K, & CP —3; K; maulriplicen-
gur hi numeri pér fe inuicem : dico fore CFz=§
Kq. Nam CF: Kq == (CG:K) + (CP:X) =
(2:1) + (3:1) ==" 6:1, Ergo CF == 6 Kq. ,, ¢, def. 6.
Hinc A CEG erit 3 Kq, ] .
PROP. XX1V. THEOR,

B F . C  Omwisparaliclogrammi

« " ABCD guac circa diame-
E | trum ch" Junt parallel-
[ — gramma EG, HF funt fi-
A G D milia toti & inter fe.

Nam, quia EH ad CB parallela, eft & BE:
EA=CK:KA. Etquia GF, CD parallelae
funt, efté CK: KA ==DG: GA. Ergo*BE:% 2 6.
EA = DG: GA, & componendo ™ BA: AE* ’1’8 "s
=— DA:AG, & alterne¢ BA:AD==EA:AG,, 6. 5.
id eft latera circum angulumi communemBAD
proportionalia funt.  Porro quia triangula
GAK, KAE triangulis CAD, CAB aequiangu-
1ac funt: erit & totum Pgr. EG toti ABCD ¢. 29, 1.
aequiangulum, & 7 circum aequales angulos r. 4, &
D, G, erit AD: DC = AG: GK; circum ae-
quales autem B, E, AB: BC== AE: EK; deni-
que ob eandem rationem DC: CA ==GK:KA,
& CA:CB=KA: EX, ideoque ex aequo DC:
CB=KG: EK circum aequales angulos BCD,
EKG. Ergo Pgra. ABCD, EG fimilia v funt. v 1 def. 6.
Idem eodem modo de Pgris. ABCD & FH
oftenditur, Ergo etiam ipfa GE,HF fimilia® fugt. ¢. 21. €
Q.E.D. Ky * Coroll.
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¥ Coroll. Hinc pgra, quae vaum angulum vni
angulo aequalem & circum eos propomonaha la.

" tera habent,} fimilia funt.

PROP, XXV. PROBL.

Dato retili co ABC fimile & alteri dato D |
#oquale idem cmjhtuere

A

f Q//(\B

M E L &
~ Applicetur ¥ ad reGam BC rectilineo ABC
aequale Pgr. BE, ad re&am vero CE dato D
aequale Pgr. CM, in angulo FCE==CBL. Su-
matur inter BC, CF media ¥ proportidnalis GH,
a qua defcribatur® retilineum KHG ipfi ABC
fimile & fimiliter pofitum. Dico etiam effe

KHG=D.

Nam quia ang. FCE + ECB — « BCE--

- ECB=—~ 2. redlis: erunt BC,CF.in¥ dire®tum,

itemque LE, EM. Quare ® BC: CF —BE:
CM == ACB: D. .Iam quum fit * == BC,

‘GH, CF: eft BC: CF—+ ABC: KHG. Ergo

ABC: KGH-@ABC D, & hinc ? KGH
=D. Q.E. F. .

PROP. XXVI. THEOR.
A G D &Sia parallelagrammoAB

S CD parallclogrammen AE
S % FG auferatur fimile toti, &
' fimiliter pofitum, commsunent

B. € cum ipfo_angulum DAB bs-
. bens:
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bens : civca eandem diametrum AC eff cum

Si negas: fit AHC diamerer Pgrx ABCDfe-
cans GF extra F, vt in H, & ducatur ipfi AD’

‘wel BC parallela HK." Eritf}érgo Pgr. GK fi- 9. 34. 6.

mile toti ABCD, & hinc DA:AB="* GA: AK.* * d¢f. ";
Sed quia ponitur Pgr. GE(UABCD: eft quo- :
que DA: AB=GA: AE. Ergo GA: AK
—* GA: AE, hinc AK=* AE. Q.F.N

PROP. XXVII. THEOR..

% IL' §.
. Ae Qo e

1\

A CX D A C B

Omuium parallelogrammorum AF fecundum
eandem vectam linecam AB applicatorum,& de-
Sicientium figuris parallelogrammis KH, fimilibus
& fimiliter pofivis ei CE, quac a dimidia CB de-
Jeribitur , maximum eff AD, gqued ad dimidiam
AC cft applicatum, fimile sxiffens defeétui KH.

Ducatur ipfius KH diameter FB, & ipfius
CE diameter DB, & defcribatur figura. Et
quia KH nvy CE, diametri illorum# FR, BD . 26, 6.
coincident. Iam - :

C4f. 1. Sit AK> AC: Quoniam* CF==', ..
FE: erit, addito KH communi, CH —KE.
Ergo CG =& CH =XKE, &, addito CF com- £. i, r.

- muni, AF = gnom, LMN. Atqui AD =% |

CE > gnomone LMN. Ergo AD > AF.
Q. E. D. e n
. Cof.

i
!
t
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B

L Csf. 2. Sit AK<AC. QuiaCB= AC:

% erit ED=¢*DL, & hinc DH =% DG > FL.

W Frgo DK="DH>FL: & communiLK ad-
dito,-AD > AF. Q. E. D,

~ PROP. XXVIIL PROBL.
" H.GPF

Ad datam yeSam lineam AB dato reFilineo
C aequale parallelogrammum applicare, deficiens
figura parallelogramma, quae fimilis fit akters
datac D: oportet autem datum relfilinewm C,
cui acquale applicandum oft , non masus effe eo,
: quod ad dimidiam AB applicatur , fimilibus ex-
- fiflentibus defetu eius, quod ad dimidiam AB-
- applicatur , & parallelogramme D, cui oportet
fimile deficere. »
o 100 1, Bifeca™ AB in E, & ab ipfa EB fac¢ Pgr.EF-
¢ 18 6.1 ipfi D fimile.-& fimiliter pofitum, & comple
Pgr. AG. Iamfi AG = C: fadtum eft quod
- proponebatur. :
Si




 LIBER VI 10

§i vero pon it AG==C; quum? non pof- ¢, nyp
fit effe AG< C: erit AG> C, Igitur fac™ = fch 45.1.
Pgr. KLMN ==AG — C & fimile fimiliterque % %-6 -
pofirum ipfi D vel® FE, ita vt ML, FG finc v. 2t 6.
homologa-latera, item LK & GE.  Deinde
pone GO = LK, & GP = LM, comple Pgr.

GOQP, produc PQ in S, & OQ inT&R. Di-
co effe-pgr. TS == C, & deficere pgro. SR
~n D.

Nam quia pgr. EF .0 KM, & FG homolo-
gum ipfi ML, GE vero ipfi LK: erit ? ang. ¢. 1.def.%.
FGE — MLK. Eft autem praeterea PG =—

ML, & GO = LK: ergo pgr. OP =% & "V x.4.&34.1.
KM, & "y * EF.  Quia practerea OP == KM & cor-24:6.
< AG velV EF: erit® OP circa eandem dia- ¥- 36-

" metrum GQB.cum toto EF. Quare FQ =* ii 5
EQ, & communi. SR addito, FS — ER =V :
TE, & communi OS addito, gnomon VXY
==TS. Eft autemgnom. VXY - OP —=EF =
AG =KM~-C; & OP—=KM: ergo gnom.
VXY =C. Quare TS==C. Deficit autem |
TS pgro. SR VAEF v 7D.. Q. E. D.
- PROPR. XX1X. ‘PROBL.

‘8. 24. 6. .
oy nﬁ

Ad daum re&‘am- ,lmoam A&Jaa ﬂé't’zlm
C aequak parallclogrammum applicare, excedeys -
. figura
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figura pavallelogramma, quac fimilis fit-aleri
datae D. ‘

H

3101, Bifeca AB?in E, & ab EB defcribe* ipfi D
18 & fimile & fimiliter pofium pgr. EBLF, Fac
¢ 25 6.  GH ipfi EL fimile & fimiliter pofitum ¢ & ipfis
EL ~- C aequale, ita quidem vt KH homo-
loga fie ipfi FL,& KG ipfi FE. Pofteain pro~
du&tis FL, FE, cape FM — KH & FN =KG,
comple pgr. FMON, & produc AB inP, &
LBin Q. Dico AO = C, & excedere pgro. "
QP fimili ipfi D, '
% conftr. . Nam quia” EL ny GH, & FL, KH homo-
loga funt latera, ac FE, KG etiam homologa:
2 1deL6 ang. EFL="K. Sed FM="KH,&FN
cor. 24, 6. — KG:: ergoNM = & rv*GH. Quare
w3t 6 & ELMN*NM. Eteft EL<<NM, quia NM,
2361 — GH=="EL~+ C. Quare*EL cum toto
* NM circa eandem diametrum FBO confiftit.
Ergo NM —EL ~ gnom. VXY, Erat vero
- & NM = EL - C: erit igitar C == gnom.
w35 % VXY. Pomo quia® AN=EQ="'LP:
addito communi'NP, erit AO = gnom. VXY.
Vnde patet effle AQ = C, Excedit autem
&34.6  AO parallelogtammo QP v € EL rv . D.
‘ QEF . . . :
ceL " PROP.
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PROP. XXX. PROBL.

Datamrectam lineam terminatam AB Jectun-
dum extremam & mediam rationem [ecare.

Defcribe * ex AB qua- o, 46. 1.

H i Fdratum BC, &~ applicaad . 29. 6,
AC ipfhi BC aequale pgr.
1 CH, excedens figura AH
B_|G A ipfi BC fimili. Dico AB
ita feGtam effe inG,vt AG

\ > GB, & AB: AG=AG:
EGB. . ,

, Nam quia BC=CH:
D _IK Cerit DG = AH: quare

. quumang.KGB==¢AGH, ¢- 5. 1.
erit KG: GH =¢ AG: GB. Quum autem * %4 &
AH, quadrato BC fimile, ipfum fit quadratum :
ert GH=AG. Et GK="CA=AB.*3¢ 1
Eft ergo AB: AG—=AG: GB, & quum fitAB .
> AG, eft AG > 'GB. Q.E e 4

Almr

Secetur ? AB in Gitavt ABp{BG==9.n.2
AGq.

Nam quum ergo ¥ fit AB: AG=AG: x 1. &
GB, & AG> GB: erit fic quoque AB fe-

cundum extremam & medlam rationem fe-
&, Q E.F. L Mdef‘

t

PROP.
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PROP. XXXI. THEOR. |

: © I yellangulis

A triangulis BA C fi-

_ F gura E, quae fit a
G latere BC, reltum
' [ angulum A fubten-

B\ D C deme, acqualis eft

eis F —- G, quaca

laseribus rectum an.

: gulem  comprebes-
dentibus fiunt, fimilibus & fomiliter defcriptis.

« cor.8. 6. Duc perpendicularem AD: & erit * -~BC,

@ 2. car. BA, BD, item <= BC, CA, DC. Hinc # BC:

2.6 By —E:G, & BC: DC =E:F, vel inuerfe -

DC: BC=<F:E, &BD:BC = G:E. Er-

y. 2.5 goYBD-4DC:BC—=F -+ G:E. Sed BD

. fch, 14 5.+~ DC=BC: ergo’ F+-G=E. Q.E.D

T Aliter,
#rco.  F:E="*(CA: BC)*=*CAq:BCq,&G:
2.6 E— (AB: BC)2= ABq: BCq. Ergo” F
.~ G:E=CAq -+ ABq: BCq. Sed CAq
g 47. 1. - ABq=¢BCq. ErgoF~+ G=*E.

"~ - 'PROP, XXX1- THEOR, . .
Si duo triangula ABC,
DCE, quac duo latera duobus
lateribus proportionalia ba+
: , _ bent (BA: AC == CD: DE),
... B C I componantur fecundum vnum
: angulum ita, vt bomologa latera ipforum BA &
CD, item AC & DE, fint parallecla : ycliqua

D .

trian-
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srianglorum latera BC, CE in direétum fibi in-
‘;ﬁm ersnt, o " oy ,- . \"\ -

‘ Quia enim ? ang. BAC == ACD = CDE, ¢ %. ..
&BA: AC2=CD: DE: erit ang. B==YDCE, %\ ¢. 6.
& hinc ang, ACE = B -~ BAC, ideoque ang. |
ACE 4~ ACB=B- BAC+ ACB =‘2 /32, L

-

redis. Ergo* BC, CEin direQum eruut. Q. 4. i, 1,

B. D.

PROP. XXXIII. THEOR.

In circulis acqualibus ABC,DEF anguli ean-
dem babemt rationem, quam circumferentiae
BC, EF, quibus infifjunt, fiue ad cemtra G, H,
vt BGC, EHF, fiue ad circumferemias, ve BAC,
EDF, infiffant ; adbuc ctiam & feitores GBC,
HEF, quippe qui ad cemra funt conflituti.

1. Sint circumferentiae BC deinceps quot-
¢unque aequales CK, KL, & ipfi EF rurfus to-
tidem aequales FM, MN. Iungantur GK, GL,
HM, HN. Erit ergo ang. BGC ==* CGK a. 25,3,

- == KGL. 'Hinc circumferentia BKL & ang.-

BGL aeque mulciplices erumt circumferentiae’
.. . L BC
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v. 15 S
& 20,3,

£| 4"-

A2 3
o. n.def. 3.

® 24. 3.

D

F

BC & anguli BGC. Eadem ratione circamf,
EMN & ang. EHN aeque erunt multiplices
" circumferentiae EF & anguli EHF.  Et fi circ.
BKL >, =, < circ. EMN': erit quoque ang.
BGL >, =—, <ang. EHN. Ergo circ. BC:
& def. s.circ. EF == # ang. BGG: ang. EHF =" ang.

BAC: ang. EDF. Q. E. D.

2. Iungantur BC, CK, & fumtis in circum~
ferentiis BC, CK, punéis O, P, iungantur &
BO, OC,CP, PK. Et quia ang. BGC=CGK, -
& BG = CG, & CG = GK:.eft A BGC =%
A.CGK, & bafis BC==CK. Et quum fit circ,
BC = circ. CK: erit & reliqua BAKC = re-

. liquae CALK, & ergo ang. BOC = 2 CPK, &

fegmentum BCO nv* fegm. CKP. Quare
quum haec fegmenta fint fuper aequales rectas
BC, CK: aequalia® erunt, Erant vero & Aa.
BGC, CGK aequalia: ergo totus feGor GBC
=GCK. Similiter oftenditur fetor GKL =

.GCK == GBC, & fe¢tor HMN == HFM —

EHF. Quam multiplex ergo circ. BKL cir-
cumferentiag BC, tam multiplex eft fetor GBL,
. ' fe&toris
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feQoris GBC; & quam multiplex circ. EMN
circ, EF, tam multiplex fe®tor HEN fecoris
HEF; & ex modo oftenfis, fi circumf. BCL
>, =, < circ. EMN, eft quoque fe@or GBL
>, =, < fectore HEN. Ergo circumf,DC:
cu'c EF = fe&or GBC: fe&. HEF. Q E.D.
" Corollar. o x

Perfp:ctmm etiam eft®, vz feﬁorad eéfmm m 1. 5

gﬁ aﬂgnlm ad angalm f e s

- * Schol. . T

1. Hinc ang. BGC ad centram eﬁ od ¢ re&o:,

vt arcus BC ad totam peripberiam. Nam ang.BGC

ad re@tum, vt arcys BC ad ‘quadeantem,  Ergo

BGC ad 4. reftog vt arcus BC ad unadrantes feu
totam cu'cumferénnam (feh.4.5.) .~

Item ang. ad peripheriam A eft ad re‘&os, vt .
arcus BC ad totam peripheriam,

- 2, Inaequalium  circulorum
avcus 1L, BC, qui aequales fuba
tewduns angulus, fiue ad centra, vs
IAL & BAC, fiue 4d periphes
vias , funt _/Inule: ¢ Et vice

B C vetfa, arcus fimiles uqmtla ane
gulos fubtendunt.

Nam IL: petiph, == ang. IAL (vel BAC): 4
Re&; item arc. BC: periph,—=ang. BAC: 4Re&t
ergo IL: periph. == BC: periph. Proinde arcus
IL &BC funt fimiles, Vnde

3. Duae [emidiametyi AB, AC a concentricis pe.
peripheriis avcus asferuns fimiles 1L, BC.

:

A . La 3. Hisce
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© 4. Hisceinsitirar vulgeris ratio angulos metien-
di per arcus, qui illos fubtendunt. Si enim, da-
tis voti ciccumferentiae omnis circuli aliquor pare
tibus feilicet 360, qui gradws vocantur, disquiritue
ope inftrumenti goniometrici, quot gradus firit in
sreu BG, quot fint in arcu EF: pater per prop.-33-
ratienem angulorum BGC, EHF, quos hi arcus fisbs °
tendunt, in numeris exhiberi poffe.  Et fi vaus.
angulus JAL confideratur, 8 numerus graduum in
ar¢u ad eum perridente 1L vel BC inuentus eft:
conilat ratio anguli YAL ad 4 Re&os, per fchol. =
Sit e. gr. numerus graduum in Arcu IL =2 100>

erit JAL: 4 Re&. —— 100: 360.
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DEFINITIONES.

1. Vnitas eft, fecondum quam vnumgquod-
que earum, quae funt, vnum dicitur.

2. Numerxs autem, ex vnitatibus conftans
multitudo. ‘

3. Pars eft momerus numeri, minor maiorls,
quum minor metitur maiorem.

* Omnis pars abeo numero nomen £ibi fumit,
per quem ipfa numerum, cuius eft pars, metitur:
vt 4 dicitur pars tertia numeri 12, quia eum meti.
tur per 3. Hinc 3 dicitur eadem pars numeri 6
3 ae § numeri 1q, quia 3 &y :pfos 6 & 10 per cun-

em numerum z metiuntur, vel in ipfis aeque mnl-
toties continentur.

4. Fartes autem, quando non metitur.

* Partes quaecunque nomen accipiunt a duo-
bus illis numeris, per quos maxima communis duo«
rum numerorum menfura vtrimque eoram mes
titur; vt 10 dicitur ¥ ¥ numeri 1, €o. q\lod maximy
communis menfura, nempe 5 metigur 1o per 3, 3
15 per 3. Eaedem partes eft numerus 4 numer
quae numerus o ipfius 15, fi numeti 4, 10, aequah
multitudine continent duo numeros 2,6 qm ipfo-
rum 6, 15 eadem pars funt,

5. Mubtiplex eft maior mmons, quando
minor maiorem metitur.

. ‘ L3 6.P-;
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6. Par mumcrus &ft, qhi bifariam dividitur
(ve 8). ' ’ o
" 7. Impar vero, qui bifariam non diuvidicur,
vel qui a pari numero vnitate_ differt (vei 9).
© 8. Pariter par numerus eft, quem par nu-
merys per parem numerum metitur (vti y6).
9. Pariter vera émpar eft, quem par nu-
merus per numerum imparem metitur (v¢ 6).
10, Impariter vero impgr numeruseft, quem
impar numerus per numerym imparem meti~
@r (ves). iy
11, Primus nwnorus eft , quem vnitas fola
metitur (ve.3). o
s2. Primi inter [¢ numeri funt, quos {ola vni-
tas, communis menfura, metitur (ve §, 7)»
" 3. Compaofitus numerus eft, quem numerus
aliquis metitur (9). K
" 14. Compofiti inter (¢ mumeri funt, quosnu-
merus aliquis, communis menfura, mertitay
6,8- o '
15. Numerus numerum multiplicare dicitur,
quando, quot vnitates funt in ipfo, toties com-
ponitur multiplicatus, & aliquis gignitar.

* Numerum A per numerum B muldiplican-
dum effe, fic indicamus, vt literas A, B coniunga-
mus. Hinc AB notat numerum produ&tum ex A per
B muluplicato, In numeris produftus feribitur
ﬁc Py >< 3.~ . .. o R

16. Quando duo numeri fefe multiplican-

tes aliquem fecerint, qui fadus eft plamus ap- -

pellacur;  Latera vero ipfius,numeri fefe mul-

tax‘plicantes. (1o eft planus, latera eius fuat z
5)

17. Qaan-
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“17 Quando autem tres numeri fefe multi-
plicantes aliquem fecerint: fackus falidus appel-
tacur ; laters vero spfisy, numeri fefe multipli<
cantes. (3o eft fokdus, latera lpfxus fmes, 35

18. @admtu: numerus eft, qui aequaliter
aequalis; vel qui fub duobus aequalibus nu-
meris continetur.

' * Sit A latus: quadratus numerns, id eft AA,
fic feribitur A% Ieem g, idoft 3 5¢ 3, fic 52

19. Cubus vero, qui aequaliter aequalisae-
qualiter ; veb qui fub tribus aequalibus nu~
meris continetur.

* Sit A latus: cubus numerus fcribitur ﬁc A

id eft AAA. .Jrem 3><3><3, id eft 27, e&cubus.
qui fic defignatur 33

20. Numers prapomonaln funt, quando pri-

mus fecundi, & tertius quartt aeque mulri-

plex eft, vel eadem pars, vel eaedem parves.

(Fe.grei3=m8:2;2:6==5:i5; 05123
18; 8: 6 ==16: 12).

a1, Similes plani & folidinumeri funt, qui la-
tera habent proportionalia.

"*Egr.60NJ24;quia2:3=—=4: 6 Ttem
fohdus 30 N\ folido 240; quiza: 3 == 4:6 & 3..
§=—46: 10, .

22 -Perfellus mumerws efty . qui fuis 1pﬁus
partibus eft aequalis.

C *Sic 6 =123 oft perfeftus. Nume-
rus vero, qui fuis ipfius partibus minor eft abun-

dans apeilarur, vt B.  Qui vero maior, diminutus,
s,

" a3, Namerus namersm metiri dicitur per illum
sumersm 4 3 quo multiplicatus, illum preducit, L
' K ’ (3
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. In diuifione onitas eff ad quoticntem, vt dinidens
ad dinifum. Nota , wumerum alteri lineols in-
geriella fubferiptum diuifionesn denotove.  Sic %

. A . Py
¢ff A disifus per B, item—p=ef C in A dinifis
po B. - ' *

. * Poflalata.

1. Poftuletur, cuilibet numero quotlibet fumi
gofle aequales, vel muitiplices. ' ' _

2. Quoljbet npmero fumi pofle maiorem.

3. Additio, fubtraftio, muiriplicstio, diuifio,
extraltionesque radicum feu laterum ex numeris
quadratis feu cubis concedantur etiam, tanquam
poffibilia, o
.  * Axiomata.

1. Quicquid conuenit vni aequaliuvm numero-
tum, conuenit & reliquis aequalibus pumeris,

2. In omni edditiane, fubtrallione, multiplica-
tione, vel diuifione tori numero fingulse fuae par-
tes fimul fumcae fubftitpi poffunt.
© 3. Qui numeri 2equalium numerorum, vel eius-
dem, caedem parres fuerint, -aequales imcer fe
fun, ‘

. 4 Quorum idem numerds, vel aequales, eae-
dem partes fuerint, aequales inter fe funt, ~

5. Maioris pars parte eadem minoris maior eft,

6. Vnitas omRemn numerum per vnitates, quag
in ipfo funt, hoc eft per ipfummet numerum, me-
titur, , :

2. ‘Omnis npmerus fe ipfum metitur per wnita-
tem.

8. Si numerus, numerum multiplicans, sliquem
produxerit : multiplicatus metietur eundem per
vnitates in multiplicante, vel per ipfum multipli-
‘cantem (def, 15. & 23). o

Hinc nullus numerus primas plagss eft, vel foli-
dus , vel quadratus, vel cubns, o -
- 9. Si
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- 9. Si numerus, numerum metiens, ab eo, per-

quem metitur, multiplicetur: illum, quem meti-
tur, produc:t.

‘10. Numerus, .quotcunque nymeros meucns, R
compofitum quoque ex ipfis ‘metitur, : -

11. Numerus, quemcunque numerum metiens,
metitur quoque omfiem numernm, quem ille me.
weur, -

12. Numerus metiens totum » & abhtum,
titur & reliquum,

13. Numerus numerum metiens eodem maxor
efle nonpotet. Y

14. Numerus, pariter meucns totum, dimidium
quoque metitur,

15, Quae rationes eidem eaedem funt & mtet
fe funt eaedem (def. zo)

16, Si quatuor numeri pwpompnales ﬁmt, in~
veife quoque funt ptopnmomles.

PROP. L THEOR" a

B... ..F. H.A  Si duobus mmzen: inae-
) D .G..C qualibus AB, CD eqmﬁtzr,

E--- tralto femper minore de mas

jore (CD de BA, & reliquo
FA de DC), religuus GC minime metiatur
praecedmtem quoad affumtu fuerit vmitar HA :
numeri a prmczlm pojitt AB CD pnm: mta‘ L !
[e erume. b
" Sinegas: metier * eos aliquis numerus,
qui fit Eg Quia CD meticur #BF : &Eipfum :;‘;ffi
BF ¥ metietur, ergo &’relxquum FA. SedFA'w.uav7
metitur® DG: ergo &Y E metitur DG, ideo- ¥ B Rl % 7.
que etiam reliquum® GC. * Sed GC metitur '
Ls - BFH
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8 FH: quare E quoque” metitur FH. Me-

tiebatur autem E totum FA: ergo metitur &
13007  reliquam® HA vnitatem. Ergo E maior non
2 3, def. 7. .eft ¢ vnitate. Q. E. A4,

. PROP. IL PROBL. :
Duobus numeris datis AB, CD, non primis
intor je maximam eorum comemunem menfu-
yam inuenive,
A ’ iB Caf. 1. SiCD metitur AB: quum
C D etiam fe ipfe metiatur ; erit CD
¢+ 7**"™ ipforum CD, AB communis menfu-
ra, & maxima quidem, quia nullus maior ipfo
CD eum metiuur,
.- Caf. 2, Si,CD.non meti-

'AENE‘"VOBB tur AB: detrahe femper mi-
G—-- norem de maiore, CD de

- AB, quoties fieri poteft, &
" geliquum AE de CD fimiliter, & fic porro,
guoad relinquatur aliquis numerus CF metiens
praecedentem AE. Dico fore CF numerum,
gui maxima eft communis menfura ipforum
N AB, CD.

. Nam primo, femper relinqui ahquem CF,
qui metiatur praecedentem, & qui non fit

* L2  vnits, patet X eo, quod, fi fecus effet,®

numeri AB, CD primi inter fe eflent; contra
-+ . hypothefin. Deinde quia CF metirur AE, -
9 max. 2. AE vero FD: metietur & ¥ CF ipfum FD.
% 7.3% 7. CF sutem fe ipfum quoque ‘ metitur: ergo
% 10,3% 7. CF metitur *CD. At CD ipfum BE merti-
tur; €rgo ¥ CF eundem BE, ideoque & AB
meti-




LIBERVIL ..~ m

metitur.  Quare CF eft communis menfura.

Si maximam effe negas: fic maior quaedam G. - :w =
Ergo G metiens CD, metitur¥ BE, & ? reli- & 2 .-
quum AE, ipfumque > DF ; proinde & reli-
quum X CF, maior minorem. Q. E. A™, Qua- & 337
re numerus CF eft maxima communis menfus’

13 datqrum Q E. F.
: - Corell.

Hmc rmmm.r, duos numeros wmetiens, é’ma-
Ximam cbram cammumm mmj‘mm mmmr.

‘a A

PROP. III PROBL.
Tribus datis mumeris A, B, C, non primis
inter [o, muximam t[:fman cammunem mefu-

ram inuemre. : Chp o
A g & Sume duoram A, B-‘max:mam IR
B © . communem menﬁmn.l D:' & i D me-
C a titur C, erit communis urium, menfu- ,
D, ™. &maxima quidem. - Si qua enim . .-
effet maior : meuretur eadem nume- v. °°"=-7-
rumD. Q.E A% ;b
‘A 15 % SiveroD non metitur C: fu-

B 1. .me ipforum C, D maximam'® com- ex20%u
G ~ munemmenfuram E; quod-fieri pot- -
D ‘g “eft, quia C, Dprimi inter fe eflepes
E ., Queunt, vtpore quas idem numerus
_ ' * metietur, qui ipf05 A; B, C metiri w. cor, 3,7
poniﬂn’. Dico E effe maximam communem
. menfuram trium A, B, €. S
Nam'E metiens D, metitar quoque ¢ A, & p. m.3%.7.
B; & quia® metitur C, metitur hngulosA B, €. ¢ conftr.
Ac nullus maior quam E eosdem metitur. Si
quis
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quis enim maior eos metiretur : idem meei -
w cor.2.7. retur” etism D & C, ideoque * etiom E. Q.
Ty 138X 7 E. A‘l’. .

Corolar. . 1
Hinc, i oumgrus numeros tres metistur : ¢
ipforum maximanm communem menfuram metisur.

Schol.
Eodem modo & pluribus numeris datis, mae
ximam communem menfuram inueniemus,

PROP. 1V. THEOR.
Omnis niomerys BC omnis numeri A, minor
masoris , vel pars eft vel partes,
Caf 1. Si A, BC primi funtinter fe,
B...c ~Quia vmaquaeque w¥nitatum, quag
v 3. def & continet BC, eft ¥ pars numeri A: BG
6. ax.7. ipfiys A partes effe patet, Q. E. D.
' - Gafia. Si A & BC non fune
B..E..F.C primi inter {e:.aut BC metitur A,
¢. 3.def. 7. D‘_' TN & runc? pars ipfius eft; aut non
oo * - metitur.  Quo in cafu fyme eo-

.2 7, ~Tum maximamZX communem menfuram D), &
diyide BC in numeros BE = EF == FC=D.

. vz Et quia D et ® pars ipfius A: erit¥ quoque
tam BE, quam EF, quam FC pars ipfius A, &
ergo totus BC partes ipfius A erit. Q.E.D.

" PROP. V. THEOR,
A . Simumerus AmemeriBCpars
B.‘.‘.‘G ¢ Jfuerit; & alter D alterius EF
... B eadems pars : & veerque A+D
E....H....F "iwque BC—+EF eadem pars
FUTITY erisy quac v A vnius 'B(lii
- : am
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" Nam diuifus® fit BC in numeros BG, GC ipfi w. 3.poft. ;.
A, EF-vero in numeros EH, HF ipfi D aequa-
les: & erit muliitudo * numerorum BG, GC &. 2. def. 7.
aequalis multitudini naumerorum EH, HF; & & byp.
ergo aequalis multicudini numerorum BG
~+ EH,GC 4+ HF. Sed BG+EH :=8Ag 2 ax ¢

- =D = GC ~+HF; & BG -~ EH -}- GC-

HF = BC -~ EF: ergo BC - EF contftat ex
tot numeris, ipfis BG -~ EH, vel A 4 D ae-
qualibus, ex quot ipfi BG, vel A aequalibus
conftat BC. Hinc ipfos BC - EF & BC nu-
meri A-D & A per eundem numerum 7 7. !5' & as
metiuntur. Ergo® A -+ D numeri BC+-EF | def

eadem pars eft, quae A ipfius BC. Q.E.D. 3 z

PROP VI. THEOR.
A...G B Si monerus AB numeri C

c ** Parte: Juerit ;- & alier DE al-
"~ H ’ g ferius F eacdem_partes : &
¥ Bt uterque AB 4 DE vtrm:que\

C = F-caedem partes crtt,

ae vnus AB vnius C.

Diuide AB in ipfius C partes AG; GB; DE
vero in ipfius F partes DH, HE. Quia AB
tot continet partes ipfius.C, * quot DE conti- ¢ hyp.
net partes ipfius F : eft multitudo partium
AG, GB = multitudini ipfarum DH, HE, Et
quum‘ eadem pars fit AG ipfius C, quae DH
ipfius F: ¢ veerque AG -~ DH vtriusque C2, 5. 7
~Feadem pars eft, quae AG ipfius G, Simili
ratione GB -+ HE ipfius C 4 F eadem pars

eft, quse GB ipfus G " Quare quum AG
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A G.B DH ~-GB -4~ HE== AB+

C"' ***" DE&AG-+~DH=GB -

D“" H. g HE & multitudo ipforum AG

= ettt o DH, GB ~+ HE sequalis mul-

LTttt tiruding ipforum AG, GB: pa-

4 tet, AB - DE vtriusque C—~F easdem effe
partes, quas AB ipfius C. Q.E.D. -

PROP. VIL THEOR.

A...E..B Si numerus A B nu-
GuuuiCor ... pMeri CD fuerit pars,
hremeteeen ™ guac ablatus AE ablath
CF : & reliquus EB rcliqui FD eadem pars

“erit, quac totus AB totius CD. _

- Quae enim pars eft AE ipfius CF, eadem fie

w5 7  EBipfius CG: ergo & ” AB ipfius FG eadem
pars erit.  Sed AB ipfius CD eadem pars ¥

2byp-  erar, quae AE ipfius CF: ergo AB ipfius FG
. eadem pars eft, quae ipfius CD. Quum er-

" ;' oy Z 0! FG == CD, & hinc * CG == FD: patet?
a t ax. 7. efle EB ipfius FD eandem partem, quae AE
& coaflr. jpfius CF, vel quae ¢ft AB ipfius CD. Q.E.D.

PROP. VIII. THEOR,

v n . S namerus
‘ ‘ C UA ...l. . ....%‘....l::“ : E .C.O.O.OBOQ D AB me,‘i CD i

L : Juerit partes,
Gevooe Mo Kucio NLH T8 fmm

AE ablati CF: & reliquur EB reliqui FD eac-

< dem partes erit, quae totus AB totius CD.
Ponatur enim numero AB aequalis GH:
& & . 7. ergo GHuoumeri CD eaedem partes eft #, quae ;
» 3-poit.7. AE ipfius CF. . Diuidatur” GH in partes ?I[fi .
o ST K

+
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KH numeri CD, AE vero in partes AL, LE

numeri CF: aequalis ergo erit multitudo ,
partium GK, KH multitudini partium AL;

LE. Erquia AL ipfius CF eadem pars eft, ¢. conftr, &
quae GK ipfius CD; & CD > CF: erit® P
GK > AL. Sume GM = AL. Quae ergo " * **'7"
# pars eft GK ipfius CD, eadem eft GM ipfius = 7: 7-
CF, & eadem ergo * MK ipfius FD.  Sume

KN = LE: & eodem modo patet, quae pars

eft KH numeri CD, eandem efle NH,ipfius

FD. Quare quag partes eft GK -+ KH, id

eft AB, ipfius CD, eaedem partes eft MK —~.

NH, id eft¢ EB, ipfius FD. Q. E. D. & 3 AL

PROP. IX. THEOR.
St numerus A numeri BC

l‘;\' . G c b Suerit, & alter D alte-
D"" e rius EF eadem pars: & per- ..
E ""’H F mutando, quae pars cft vel

partes primus A tertii D, ea-
dem erit pavs vel eacdem partes & [ecundus
BC, guarti EF.
Sit AL D, &fit BG=GC = A, & EH
= HF = D : mulricudo ergo partium BG, .. =
GC aequalis erit multitudini partium EH, HF.
Et quia BG == GC, & EH —=HF: quae pars
eft BG ipfius EH vel partes, eadem® pars erity. rax. 7.
& GC ipfius HF vel eaedem partes. Ergo 7 5.&6-7.
quae pars vel partes eft BG, id eft A'ipfius
EH, id eft D, eadem pars vel eaedem partes.
erit BG + GC, id eft BC, ipfius EH~~HF, - . _
ideft EF. QE.D. -~ . . .
E : * Schel.
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* Schol.

Si ergo duo numeri duos numeros aequaliter
metiuntur: illi cum his eandem rationem habent.

- PROP, X. THEOR
Si mumerus AB numersi C

. éG -B partes fuerit, & alter DE .
D.. T H alteriusF cacdem partes: &
Foo permutando qnac partes off

pr:mm AB itertii DE, vel
pars; eaadem partes eris & ﬁcundm C quarti
F, vel cadem pars.
Diuide AB in partes numeri C, quae fint
AG, GB, & DE in partes ipfius F, quae fint
DH, HE: erit multitudo artium AG, GB=
v hyp. - Y multitudini partium D Et quia ¢
Y conﬂr AG ipfius C eadem pars efl, quae DH ipfius
& hyp- | erit ¥ AG ipfius DH eadem pars vel eae-
%97 dem partes, quae C ipfius F. Similiter GB
ipfius HE erit eadem pars vel eaedem partes,
¥.5.vel6.7. quae C ipfius F. Quare erit AG -+ GB,
id eft AB, ipfius DH-HE, id eft DE, eadem
pars vel partes eaedem, quae AG ipfius DH,
« dem. hoceft® quae Cipfius F. Q. E.D.
PROP. XI. THEOR.
A ‘E. B Si fuerit vt totus AB ad to-
c.. et F p tm CD, itaablatus AE ad ab-
latum CF: & reliquus EB ad
r:hqaum FD erit, vt totus AB ad totum CD.
Quia enim * quae pars vel partes eft AB

pﬁus CD, eadem pars vel eaedem partes eflt
. AE

~ a.g0.def 7.
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AE ipfius CF: etiam EB ipfius FD eadem pars
vel eaedem partes erit?, quac AB ipfius CD, #.7.vel8.7.
Ergo “EB: FD = AB: CD. Q.E.D.
* Si AB & AE ipforum CD, CF aeque funt
multiplices : CD ipfius AB eadem pars eft, quae
CF ipfius AE. Quare demonfirario etiam ad hune
cafum applicari poteft, per ax,16,7; quod ‘8: in fe.
quentibus notandum,

PROP. XII. THEOR.

A..C St quotcunque numers. prapor- '
B.D. " tiomales fuerint (A: B=C:D):
U ve vnus antec edemzum A advnum

sonfequentium B, ita erunt omnes antecedentes
A - C ad omnes confequentes B~ D.

Quia enim, ¥ quae pars eft A ipfius B vel y.20.def, 7.
partes, eadem pars eacdemue partes eft Cipfius
D: quae pars vel partes eft A ipfius B, eadem -
pars vel eaedem partes? eft A~+CipfiusB~-3- s.vel6.7.
D; ideoque ¥ eft A B=A-C:B~D.
Q E. D.

PROP. XII1. THEOR.

A..C Si quatuor numeri propov~
B“ 15'"" tionales fuerint (A: B==C:
sertRet ittt D) & permutando propor-
tionales erunt (A:C == B: D). .
Quia enim, ¢ quae pars vel partes eft Aip- ¢, 20.def, 7.
fius B, talis talesue eft C ipfius D: & permu-
tando ¢ quae pars vel partes eft A ipfius C,ta- & 9. 7. vel
lis vel tales eft B ipfius D; & ergo* A: C= 10. 7.
B:D. QE.D. .

M v Schol.
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3. hyp.

12 7,
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: e
* Schol. Ergo fi quatuor numeri proportionales
funt : etiam conuertendo vel dinidendo propottios
nales erunt; perhanc &ur, 7.

PROP. XIV. THEOR.

St fuerint quotcungue nume-

Booeeene Do A,fB, C. &7 alis fs et

C""" F """ tudine aequales D, E, F, qui

e LN bini fumantur & in cadem ra-

tione (A:B=D:E, & B: C=E:T): etiam

ex acquo in eadem vatime erunt (A: C =
D:F). , o

Nam permutando? A: D =B:E—=C: F,

& iterum permutando A; C==D:F. Q.E.D.

PROP. XV. THEOR.

A Der i B
B.GH.C E..K..L..F tiaturs alter antem
numerus D aequaliter metiatur aljum aliquem
EF: & permutando, vnitas A testion numerum
D aequaliter metietur, atque Jecundus BC quar-
tum EF. ‘

Diuide BC in fuas vnitates BG, GH; HC, &
EF in numeros ipfi D acquales, puta EK,KL,
LF. Etquoniam BG=GH=—HC, &EK=
KL = LF ; vnitatum autem multitudo =%
multitudini numerorum EK,KL,LF: eritBG:
EK=— GH: HL —= HC: LF; & *BG:EK,id

w ao.def 7. eft A: D, =BC: EF. Ergo* A numerum D

aequaliter metitur atque BC ipfum EF. Q.
E, D,
S PROP.
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PROP. XVI. THEOR.
E. Si dwo numeri A, B fefe
A B multiplicantes fecerint aliquos
N C,Ds fadli ex dpfis C,Dinter
C..’h'.D.l' s
_ "ttt fe aequales erunt,
. Si enim A ipfum B multiplicans produxit
C:? metitur B ipfum C per vnitates, quae funt A- 8. ax. 7.
in A. Metitur autem & E vnitas numerum
A per vnitates” quae funt in A.  ErgoBip- . 6.4, 7,
fum C metitur aequaliter, ac E vnitas ipfum
A. Hinc’ E ipfum B aequaliter metitur ac v. 15, .
A ipfum C. - Similiter i B ipfum A multipli~
cans produxit D: E ipfum B metitur aequali~
" ter, ac A ipfum D." Quare quum § A ipfius § 3.defy.
C eadem pars™it quae ipfius D: patet®efle T* ¢ % 7
=D. Q.E.D. '
" * Cor. 1, Multiplicans metitur fatum per mul.
tiplicatum,
-* Cor. 3, Si numerus B numerum C metiatur:
& ille A, per quem metitur, eundem C metietur
per ipfum numerum metientem B.

PROP. XVII. THEOR.
Si numerus A. duos mumeros B,

B A é C mulbtiplicans fecerit aliquos D,E :
D ?; E 4 falti ex ipfic eandem rationem ha-

8 bebun, quam multiplicati(D: E=
B:C). "

Nam B metitur D” per vnitatesin A. Me- . 8.ax.7.
titur autem & 1 numerum A per vnitatesin A,
Ergo 1 ipfum A aequaliter metitur ac Bipfum
D, & hinct1: A=DB: D. Eadem ratione 1: ¢. 20.def.7.
A=C:E. Quare¢B:D=C:E, & permu-* 1. 7.
tando” B: C=D: EM Q.E.D.
AN \ s

* Cor.
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* Cor. In muldiplicatione eft vt vniras ad mul.
tiplicantem A, ita multiplicatus B od faltum D,

PROP. XVIIl. THEOR.

St duo numerd A, B numerum
Cs aliguem C multiplicantes , fecering
D1 Ezo aliquos D, E: f&i ex ipfis candem

rationem babebunt , quam multipli-
cantes (D: E= A: B).

A3 Bas

.36, 7. Quia enim AC="CA==D, & BC =CB
w27 =—E:eritD:E="A:B. Q.E.D,
PROP. XIX, THEOR.
Vi Si quatuor sammeri proportiena-
gs AD ks fuerint. (A: B = C:D): qui
4 ©2 . g
C; BCn ex primo I quarto ft numerus,
D2 AC“ ualis erit ei, qui fit ex fecundo
tertio (AD==BC). Et fi nu-
merus AD, qui fit ex primo A & quarto D,
aequalis fuerit ei BC, qui fit ex fecundo B &5
tertio C: quatuor numers proportionales erunt
(A:B=C:D).
1. Nam fit alius AC faftus ex A & C: erit
918 7. AC: AD=? C:D = A:B. Rurfus AC:BC
z‘ :57,};'7. =x A:B. Ergo AC: AD=V AC: BC, &
@ 3.4.ax,7. hine AD=% BC. Q.E.D.
aLax7 2 QuiaC:D=% AC: AD ==* AC: BC;

&AC: BC=%A:B: erit A:B=VC:D.
Q. E. D.

PROP.
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PROP.. XX. THEOR.

i tres numeri proportionales fue-
Asg rint (£~ A, B, C){ ;{i ab extremis
[t mumerus, aequalis erit ei quifit
a medio (AC == B*).  Si autem .
qui abextremis fit AC, aequalis fuerit ci B, qui
@ medio: trcs wiomeri propartionales erwmt (=
A,B, C). -
1. Ponatur ipfiB==D. Quia ergo A:B
=D:C: eritFAC=BD=YB* Q.E.D.# e
2. Quia AC= B*—7BD: erit 8A:B==" %7
D:C=B:C. Q E D. '

PRQP, XXI. THEOR.
Minimi numeri C, D ommium
A Cs eaudem ciom ipfic rationem haben-
' tium, cor, qui eandem vatiancm
babent, A, B acqualiter metiuntur , maior G
maiarem A, &5 minor 1D minarem B.

1. Dica Cipfum A metiri, quia eius partes
nan eft,  Si enim fieri poteft, fit C partes
ipfius A. Quia eft C: D==A:B: erit?Dip- 3 2‘0-"'57-
fius B eaedem partes, quae C ipfius A. Quar ~2'%7
igitur in G funt partes ipfius A, tot & in D
erunt partes ipfius B. Sint E, F partes ipfius
AinC, &G, H partes ipfius B in D.  Quia
ergo E=F,& G=H: erit E: G={F.:H. ¢ . ax.7.
Et quia ipforum E, F multityda aequalis, eft
ipfarum 6, H multitudivi: erit E:G==$C: g n. 7,
Do SedE<C &G D ErgaC,Doon
funt minimi earum, qui eandem ratianem
habent; contra hypothefin, Non eft erge G

M 3 : . pattes
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3 3. def. 7.

# EVCLIDIS ELEMENT.

A C o partes ipfius A, nec D ipfius B.
B 160 5 Quare quum ? C ipfius A, &D
ipfius B pars fit: metitur ¥ C ip-

fum A, & D ipfum B.

w3, def. 7.

2. Quja autem C:D=A:B,&C: A=
D: B, & C pars ipfius A: erit* & D eadem
pars ipfiysB. Quare C& Dipfos A, B aequa-
liter? metiuntur. Q. E. D. .

* Cor, Minimi numeri eandem rationem ha«

bentium eosdem metiuntur, antecedens antece-
dentes, & confequens confequentes.

PROP.XXI1l. THEOR.

i fint tres mumeri A, B,C, &
alis ipfis multitudine acquales D,E,
F, qui bini fumantur & in cadem
ratione ; fit autem perturbata co-

A6 D
B4 Eo
C3

.rum proportio (A: B=—=E: F, & B: C=D:E)

. '90 7. .

Aol .

H. 2. ¢cor,
16. 7.

etiam ex aequo in eadom ratione erumt (A:C
=D:F)

Eft enim* AF—=BE==CD. Ergo*A:C
=D:F. QE.D.

PROP. XXIII. THEQR.

Numeri primi inter [e, A, B, minimi funs
omnium candem cum -ipfis rationem babentium.
Si fieri poteft, fint C, D, eandem rationem
habentes quam A, B, & ipfis A, B minores, mi-
nimi omnium, Ergo? Cipfum A aequaliter
metictur, ac D ipfum B. Jam quoties C ip-
fum A metitur, tot vnitates fint in E: ergo &
D ipfum B metietur per numerum E, Quare#
etiam
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etiam E metietur A per C, & E ipfum B per

D. Quum itaque idem E duos A, B metia-

tur: A, B non erunt ' primi inter fe; contra w 1. def. 7.
hypothefin. Minimi ergo funt A, B. Q.E.D. '

PRQP. XXIV. THEOR.
Minimi numeri A, B, corum, qui candem cum
dpfis rationem babent , primi inter fe funt.
Si negas: metiaturé eos numerus C, ipfam §. 12.def. 3.
A nempe per numerum aliquem D, & alterum
BperE. Erga’CD=A, & CE=B; &in-oe g.3x.7
de A:B="D:E. Quum autem fit D<A, = 18. 7.
“& E<B: non erunt A, B minimi; contra hy-
‘pothefin.  Ergo A, R primi inter fe funt.
Q. E.D. : :

PROP. XXV. THEOR.
St duo numeri A, B primi inter fe fue-
rint, qui vnum iplorum A metitxr nume-
rus C, ad religuom B primas erit.
" Si enim B, C inter fe primi non fint:
metiatur eas numerus D., ldem D metietur® o m. ax. 7.
.ipfum A. Erga A, B non 7 erunt primi intér & - def. 7.
fe; contra hypothefin. Erga C ad B primys
et. Q.E D. '

_ - PROP. XXVI. THEQR.
‘A2 B3  Siduonumeri A, B ad aliquem
C s numcrwm C primi fuerint: & qui
D.6  fis exipfis D ad eum C primus eris,
Si negas: metiatur ipfos C & D idem ali-
quis E. Ergo™ E & A primi inter fe funt. », 2. 7,
R M4 Me- -

oW
[PYRRV -
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/ A » B ; Metiawr autem E ipfam D per
v °7°“' C . 3 numerum F: ergo ® F ipfam D
. g.ax. » D 56 quoque metietur per E; & EF—=
' :39 T B:F. Quum autem E, A primi inter fe,ideo-
. cor. 31,7, que“minimi fint: E ipfum B*metietur. Me-
titur autem E quoque ipfum C:ergo B,Cnon
erunt primi inter fe; contra hypothefin. Qua-

re D & C primi inter fe funt. Q. E.D.

rEeRO

PROP. XXVIL. THEOR.

A..B... Siduomumeri A,B primi inter fo-

A*.... fuerint: quifit ab vmo ipforum A* -

D.. ad reliquum B primus erit.

.  Sit enim ipfi A==D+ erunt & D, B primi
g. 26. 5. interfe; & ergoAADIid eft” A* ad B primus
v 8.def7 erir, Q.E.D.

PROP. XXVIIL. THEOR. -

A 3. Bys  Siduo numeri A, B ad duosnu-
E 15 meros C, D, vterque ad vtrumque
C 2 D 4 primifuerint: & qui fiunt ex ipfis

! F§ EFimerfe primierunt.

3 269, Nam quia A, B ad C primi funt: E? etiam
ad C primus erit. Eadem ratione E, D inter
fe primi funt, Quare quum C, D ad E primi
fint: erunt & ® F ac E primi inter fe. Q.
E. D. - v

PROP.

hyp. ¢D—=—~xAB. Quare*E:A,: ,
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PROP. XXIX. THEOR,
T 8i duo numeri A, B prims inter
2, 2 st Je fuerine , & vterqup: Je ipfum
iy 9 “multiplicans faciat aliquos A% B*:
A!g B3z prac grorn, ot
falti ex ipfis A*, B* primi inter [¢
erunt; & i numeri a principio pofiti A, B, eos
qui facts fumt A% B* multiplicanses, aliquas A?, B3
Jaciant : & ipfi inter f¢ primé crunt ; & fom-
per circa extremos hoc continget, ,
Quia enim ¢ A% B primi funt: erunt &A%, e 27. 7.
B? primi. lam quum & A, B? primi fint, &
ergoduo A, A*ad duos B, B* vrerque ad vtrum-
que primi fint: erunt quoque ¢ A3 B? primi 2. 2g. 5,
inter fe., Q.E.D.

PROP. XXX. THEOR.
Az B Si duo mumeri A, B primi inter
Ail-B 8; Je fuerint: & vterque fomul A B
ad vtrumque ipforum & A & B pri-
mus erit. Quod fi vierque fomul A~ B advnum
aliquem ipforum fis primus: & noneri A, B &
principio pofiti inter fe primi erunt.
1. Si negas, A-~Bad A vel Bprimumeffe:
metiatur ipfos A-+B & A aliquis C; qui ¢rs
go” & B metietur. Quare A & B non {unt 4. i2.ax. 5.
primi inter fe; contra hyp. :
2. Si negas A, B primos effe: metiarur eos
aliquis C.  Quum ergo idem C¥ ipfum A= g 10, ax.7.
" B metiatur: A—+B ad neutrum ipforum A, B
‘primus erit; contra hyp. '

.Ls PROP.



\

186 EVCLIDIS ELEMENT.

PR OP.XXXI. THEOR.

. A3 B7  Omnis primus, mumerus A ad
omnem numerum B, quem mon me.-
tituy , primus of.
Si negas : metiatur eos aliquis C praeter
vnitatem.  Et quia A non metitur B: erit C
diuerfus a numero A. Ergo quum A metia-
tur aliquis, qui nec vnitas nec ipfi A idemeft:
« n.def7. A primus‘ non erit; contra hyp.

PROP. XXXII. THEOR.

‘ A Si duo mumeri A, B fefe multi-

AB 12 plicantes, aliquem faciams 5 oem ve-
c; 7 AB, qus ex ipfis fit, metiatur ali-

quis numesus primus C: & vnum
ij)j&rum A, B, qui a principio pofiti
[umt, metietur. .
«.3 7  Nam Cipfum A non metiatur: ergo* C
" & A primi inter fe funt. Metiatur autem C
A 9.3%. 9. “ipfum AB per ID: erit CD == * AB, ideoque
wi9.7. C:A=#B:D. Quare quum C, A minimi
v 23. 7. fint eorum’, qui rationem C: A habent: Cip-
§ con 32 fim B metietur,
Similiter demonftrabitur, fi C ipfum B non
metiretur, metiri ipfum A. Quare C meti-
tur voum ipforum A, B.  Q.E. D,

PROP. XXXII. THEOR.

Omnem numerum compq/imm A primms ‘alt-
qm'.r numerus metitur,
' Quia




LIBER VIL T

A 2 Quiaenim A compofitus eft : meti-

tur eum ° aliquis B, qui fi primus fit, o, 13. def 7.
c . paet propofitio.  Sivero B etiam com-

pofitus eft: metiatur eam C, qui etiam
metietur * ipfum A. Quare fi hic Cnondum = m ax. y,
primus eft, metietur ipfum alius, & fic pro~
grediendo randem ad primum peruenietur,
qui metietur tam antecedentem quam A. Nif}
enim tandem ad primum perueniretur: meti-
rentur ipfum A infiniti numeri, quorum alter
altero minor. Q, E. A¢. ¢ sn.def. 7,

Aliter,  Sit C minimus omnium ipfum A

metientium; erit idem primus.  Si enim non:
metiatur illum numerus D<C; quare quum
idem D) metiatur etiam™ A, non eft C minimus
metientium ipfum A; contra hyp.

PROP, XXXIV. THEOR.

Omnis numerus A vel primus ¢ft, vel cum
primus aliquis numerus metitur,

Si enim A primys eft : manifefta eft pro-
pofitio. Sin A compofitus : metietur eum
aliquis” primus. Ergo A aut primus eft, auc & 33. 7-
cum primuys metitur. Q. E. D.

PROP, XXXV. PROBL.
A6 Bi Cau Numeris quoteunque A,
D B, C datis, inuenire mt;'ni-
mos omnium, qui eandem
E2 F6 Gy cum ipfis rzm‘oan habeant,

Siipfi A, B, C primi inter fe funt: mipimi
iam erunt* omnium eandem rationem haben- =. 23. 7.
tium, '

: Si
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Si veto non: fume®
ipforum maximam com-
D3

E: Fg Gqmumem r{1en{.'uram D, per
quam diuide ipfos A, B, C.
Numeri E, F, G, per quos D ipfos A, B, C me-
titur, erunt quaefiti,

Nam quia vousquisque ipforumE, F, G
¢ & <. ynumquemque ipforum A, B, C per D® me-
™7 titur, id eft aequaliter: ipfi E, F, Ginea-
% fch. 9. 7. dem % funt ratione cum numeris A, B, C. Di-
co etiam E, F, G minimos fore eandem cum
A,B, C rationem habentium. Si enim negas:
erunt alii H, K, L, ipfisE, F, G minores, minimi
eandem cum A, B, C rationem habentium.
¢ 2 7. Ergo¥ H,K,Lipfos A, B, C aequaliter metien-
tur, id eft per eundem numerum, qui fit M.
Igitur M metietur ® ipfum A per H, ipfum B
per K, &ipfum C per L; & MH=* A. Sed
© 9.2x.2. eft etiam ED =% A. Ergo ED ==MH, &
«19. 7 E:H=¢M:D. SedE>H:ergo M>~D.
A z0.del. 2. Quare quum M ipfos A, B, C metiatur: non
erit 1) maxima ipforum A, B, C menfura;con-
tra hyp.  Ergo E, F, G minimi funt eaudem

cum A, B, C rationem habentium. Q.E.D.

“¥z A6‘Bxs Cu

PROP. XXXVI PROBL.

Duabus numeris A, B datis, inuenire mini-
tmum numerum , quem metiantur, )
A 3‘ Bg . 0 Sint dati A, B primi inter fe.
Multiplicerur A per B, faltus AB

AB 2 -
' erit quaefitus.

"Nam
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- Nam vterque A, B metitar ¥ AB. Eft au- v.8.ux.2.&
tem & AB minimus eorum, quem A & B me- “%r9-7.
tiuntur,  Si negas: metiancur illi numerum

:? - C<AB; & A quidem ipfum C metiatur per

D,BveroperE. Ergo erit AD==?C=7%BE, 3. p.ax.7.
& hinc. A: B==*E: D. SuntautemA,B pri-

mi.inter fe, ideoque minimi $: ergo B? me- PRy
viewur ipfum D, Sed numeri B, D ipfum A 5 ;3 ;.'
mulriplicantes feceruntipfos AB,C: ergoerit™ 3. 18. 7.
B: D==AB: C,& ideo AB metietur'ipfumC, » "'.°‘d°f'7'

: el . 13. ax. 7.

minor maiorem, Q.E.A¥
A4 BE > Non.ﬁprA,Bprim'E inter fe:
C: D3 furpe "‘mmlmos G Din e?dgm A5
T ADjy ratione cum A, B: & multiplica
extremos vel medios per fe inui-
cem. Fa&us AD erit quaefitus. ,

Nam quia A per D, & B.per C multiplica- .
tus eundem# AD producunt: tam A, quam B p. 19. 7.
euriddem AD metietur’. Dico etiam AD mi- ¥ 782
nimum effe.  Si enim non: metientur A, B
aliquem E minorem quam AD, & metiatur
quidem A ipfum E per F, Bvero per G. Qua-
re erit AF—%E —%BG, & A:B=#¢G:F. ;2 p.ax .
Sed®* A: B=C:D. ErgoC: D=G:F. . confir.
Quia autem C, D minimi® funt: D ipfum F” . cor.21.3,
metietur. Sed D:F==¢AD: AFideftE: igi- ¢.18. 7.
tur AD metietur E, maior minorem, Q.E.A7, v 13.ax. 7,

PROP. XXXVIL THEOR. '

St duo numers A, Bmetiantuy nu-

merum aliguem C: & minimus,
quem $lli A, B metsuntuy, D eun-
dem C metietur, :

A2 B;
C 18
. Des¢

Si
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- Sinegas: D diuidens C relin-
As B ; e
C g | Quatfe minorem E.  Quia igitur
D¢ D metitur C—E; & A, B ipfum
) D metiuntur : metientur quoque®
ipfum C—E, &* hinc etiam ipfum E, qui mi-
nor eft quam D.  Ergo D non erit minimus
eorum, quos A, B metiuntur; contra hyp.

PROP, XXXVIIL. PROBL,

Tribus numeris A, B, C datis, fyuenire mi-
nimum numerum ., quem metiontur,
. 1. Sume ? mini
A; B4 C6 minimum D,
quem duo A, Bmetiuntur.
D : . . .
Si C etiam metiatur ipfum
D: erit D quaefitus.
. Nam quod tres A, B, C ipfum D metian-
tur, patet.  Quod autem minimus fit, fic

... .oftenditur. -Si negas: metiantur A, B, C ali-

X 37 7

-~ "A2 B3 Cg

um numerum E ipfo D minorem. Ergo &
D metietur # ipfum E, maior minorem. Q.

2. ' Si autem C non me-
tiatur D:fume minimum?
E, quem C& D metiantur.
Qui erit quaefitus.

Nam A, B, qui ipfum D metiuntur, me-

D6
En

4. max.7. tientur quoque ¥ ipfum E. Ergo tres A, B,

C ipfum E metientur. E autem minimus
erit. Si enim non: metiantur A, B, C alium
F <E. Ergo & D ¥ metewr ipfum F.
Quare quum C & D ipfum F metiantur: me-

tietar
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tietur eundem % etiam E, minorem maior.x 37. 7.
Q. E. A%, ) . 13.2X%. 7.

PROP, XXXIX. THEOR."

) Si numerum A numerus aliqui.
A Bg4 “ . qguis
C B metiatur , ille A, quem wmeti-
“3 tur B, partem babebit C a metien-

te B denominatam. s

Metiatur enim B ipfum A pér vnitates in

" C: ergo, quum® etiam 1 metiatur C per vni- & 5 8% 7.
tates-in eodem, ripfum C aequaliter metie-

tur, ac B ipfum A. Quare 1 ipfum B aequa+

licer # metietur acCipfum A; id eft” Cipfius & 5 7.
A eadem pars eft, quae 1 ipfius B. Sed1eft” * “7
pars numeri B ab ipfo B denominata: ergo A

partem babet.C ab ipfo B denominatam. Q.

E. D. . '

PROP. XL. THEOR. ,

Ag B, Simmerus A partem quamcun-
C quc B babeat s eum numerus C a
) parte B denominatus metietur.

Quia® numerus C tot vnitates habet, quo- & byp.
ta pars B eft ipfius A: erit x eadem pars ipfius
C, quae B ipfius A; id eft® 1ipfum C aequa-
liter metietur, ac B ipfum A. Hinc&1ipfum
B aequaliter ¢ metietur, ac C ipfum A, Ergo & 1. 7.
C metieur A, Q. E. D, \

s 3 dcf. 7

. PROP.
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PROP. XL1 PROBL.
Numerum inucnire , qus , minisus_quum fit,
datas partes A, B, C, babeat,

D2 Sint ab ipfis partibus A, B, C

E ; denominati numeri D, E, F, &

F fumarur ? minimus eorum, quos

N D, E, F metiuntur, qui fit G,
Dico fadum.

A
B

O plre wim N
-

Nam ¥ patet numerum G partes habere a
metientibus D, E, F denominatas, id eft, par-
tes A, B, C. Dicoautem G etiam effe minimum,
Nam fi quis minor H partes haberet A, B, C:
metirentur eum ‘ numeri D, E,F. Ergo G
non eflet minimus, quem D, E, F metiuntur;
contra hypothefin.

EV-
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PROP. I. THEOR.
Ag, B, Ci, D2
Si fint quotcunque numeri A, B, C, D dein-
ceps propormmle.r, quorum extremi A, D fint
inter [e primi > minimi erunt omuium ean-
dem cum ipfis rationem babentium,
- Sinegas: fint totidem alii E, F, G, H mino-
res in eadem ratione. Ergo ex aequo* A:D'a. 14. .
== E:H. Quare quum A, D, primi inter fe,

fint quoque # minimi: ¥ metientur illi ipfos8. 23- 7-
E, H, fe ipfis minores. Q. E. A. 7. COn L2

~ PROP.IL PROBL.
" Numeros inuenire deinceps proportionales mi-
nimos, quotcunque quis imperauerit, in deta
ratione,
A2, B3
A*4, ABG, Big
A's, A’Bn, AB*i8, B’y

1. Sint A, Bminimi?in daca ratione: erunt 3. 35, 7.
A%, AB, B* tres deinceps proportiqnales mini- \
mi in data ratione.

N ~ Nam
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Az, B3
A*s, AB6, B*o
A'’8, A*Br, AB*18, B? 2y

Nam A*: AB—='A:B=—+ AB:B% Et
quia A, B primi inter fe{ funt, ideoque etiam
A?, B primi* funt inter fe: patet ¥, A% AB,
B*minimos efle in ratione A: B. Q.E.F.

2, Sint iterum A, B minimi in data ratione:
erunt A3, A*B, AB* & B? quaruor minimi in
data ratione deinceps proportionales.

Nam fimiles funt eidem rationi A : B fequen-
tes® A%: A*B, A*B: AB* AB*: B’. Quum
igitur A3, B? inter fe » primi fint: erunt A?,
A%B, AB?, B? quatuor minimi in data ratione
continue proportionales. Et eodem mo-
do quotcunque proportionales inueftiganture
Q.E.F.

Corollaria.

1. Ex hoc manifeftum eft, fi tres numeri deine
ceps proportionales minimi fuerint omnium ean-
dem cum ipfis rationem habentium ; extremos eo-
rum quadratos efle; fi vero quatuor; efle cubos

* %3, Bt patet fimul, latera extremorum effe duos
illos numeros, qui minimi funt in data ratione.

PROP. IIL. THEOR.
Si ﬁnt quotcungue mmeri A, B, C, D dein-

ceps proportionales minims ommium eandem cum

‘dpfis rationem babentium > eorsom extrems A, D

primi inter fe erunt,

Sum-
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Ag8,Brz, C18, D2
‘E,2, F3  ~
G4, H6, Ko
L8 Mu, Nig, 02
Sumtis enim# duobus minimis numerisE, F, u. 35. 7. &
&tribus G, H, K, &ficdeiceps pluribus mini- % 8
mis continue proportionalibus in eadem ratio-
ne A : B, donec peruentum fit ad totidem L, M,
N, 0, quot furit propofiti A, B,C,D: erit vous-
quisque ipforumL, M, N,O vnicuique ipforum
A,B,C,D aequalis. Sed L—E3, & 0="
F2, Ergo quia’ L, O pnml inter fe funt: et- » 29. ’ &
iam A, D inter fe primi erunt. Q. E. D. 4 7

PROP. IV. PROBL,

Rationibus datis quotcunque, A : B, C : D,
E: F in minimis numeris, numeros inuenire de-
fnceps minimos in datis rationibus,

42, Bs, C3, D4, Es, F6
Hé6, Gis, Ko, L2g
- N o M P

Sume £ minimum G quem B & C-metian- ¢, 6. .
tur, & duos alios H, K, quos ipfi A, D aeque
metiantur, ac ipfi B & C numerum G.

.Caf. 1. Iam fi E quoque metitur ipfum K,
fume numerum L, quem F toties menarur,
quoties E ipfum K. Dico fadtum,

Nam® et H: G=—A:B,& G: K= C: D, e.20. def.7.
& K:L=E:F. Sivero negesH,G,K,L mi- %5 7
nimos efle eorum, qui in rationibus propofiti itis "-
funt deinceps propomonales fintalii N, O, M,

P minimi. Et quia eft A:B==N: 0;A vero
N2 &

-
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AZ, Bs, C,3y D4, ES,F\6
H6, G, Kao, L 24
N 0] ¢ M P

. cor. 2.7, & B minimi funt: B metietur # O. Eadem
¢- 37-7-  ratione C metietar ipfum O. Quare ¢ etiam
G metietur numerum (), maior minorem.

Q.E. A.

A4, By, C:, D3, E4, F3
H8, Gfo, Kx
‘N2, O 40, M6o, P 45
Q R S T

Caf: 2. At fi non metiatur E ipfumK: fu-
me mipimum M quem E & K metiantur ; &
duos N, O quos ipfi H, G aeque metiantur,
acK ipfum M, item quartum P, quem F ae-
que metnatux;, acE ipfum M.  Dico factum,

o 20.def. 7. Eft emm A B=H:G==N:0, item C:
&3.7. D=G:K=0: M,&E: F=M:P. Si
_ vero neges : minimos effe N, O, M, P : finc
, R, S, T minimi in datis rationibus. Quum
elgo fit A:B=Q:R; & A, B minimi fint:
B metietur * R. Eadem ratione C metietur
R: ¢rgo &¢ G metierur eundem R.  Quare
“quum fit G: K= C:D==R:S: numerusK*
r,netletur,S. Sed quia k: F=S:T, & E F
~ minimi funt: metitur quoque E npfum S. Er-
go ¢ tandem M metiretur S maior minorem.

Q.E. A.

PROP.
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PROP, V. THEOR., =~ '~

Az Cgq BC PLm‘inuinariAB,Cf)
B3 Dy ™ L rationem babent ex la-
—_— teribus A, C, & B,D
AB6 CD 20 N SR
( : =
Es, F6, Gro ¢ompoficam AB: CD

- . (A:Q—+(B: D).
Natn fumtis® deinceps minimis B, F, G in'«. 4. 8.

« datis tationibus A: C& B: D; quia E:G==7 1. 5. def. 6.~

(E:F)4-(F:G): erit E:Ge=(A:C)~+(B: D).

Iam B ipfum C multiplicans faciatBC: & eric . .
AB: BC==* A:C=?®E:F Similiter BC:v. 1. 7.
LD=*B:D=¢F:G, Ergo ex acqud'¢. conftr.
AB:CD =XE:G=(A:C)+(B:D). Q% %7
E. D. ' '

‘PRQP.-VI, THEOR.
A16, B24, C36, Ds4, E8r.
F 4, G6, Ho ° .
i fuckint quotcunque numeri A, B, C,D,E
deinceps proportionalec ; primus amtem A fecun-
dum B non metiatur : neque alius aliquis vlluin

hietictur.

i. Numeros hos déinceps {e non tetiri
patet: quia fi B metifertr C, A etiam metire-
tur® ipfum B, contra hypothefin. 4 a0 def7..

© 2. Nec vllus, ve A, vilum, vt C, metie-

tur. Quot énim. firt fumti A, B, C, tot fu-
mantit fminimi # numeri in' eadem ratione, g 3¢ 5.
qu fin K, G,H: hine éit? A:C==F:H. Sed 7. 4. 7-
quia A': B==F: G, & A naii tetitur B:% ne-
que F metictur G; quare F vnitas effe ¥ ne- 3. 6 ax. 7.
quit. Hinc, quum F & H primi ¢ fint inter ¢ 3 8.

: N 3 fe,
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a.' 12.def.7. fe, F nequit ¢ metiri ipfum H. Ergo nec A
« 20.d¢L.7. meriri poteft® ipfum C. Q.E.D.

‘'PROP. VII. THEOR.
A2, Bg, C8, D16
Si fuerint quotcunque mumeri deinceps pro-
pom‘anale: (++ A, B, G, D), primus autem A
metiatur extremum D: & fecundum B metie-
tur.
Si negas: neque. alius aliquis vllum * me-
tietur, ergo nec A ipfum D; contra hypq—
thefin, '

PROP. VIIL. THEOR.

Az:,C4,D8, B16 mcf:r”x‘,rlimmjmﬁ
Gi,H2,K4,L 8 drinceps propertiona-
E3, M6, Ni, F24 les Cy D ceciderint
quot inter cos caduns numeri deinecps prapor-
tionales , totidem & imteyr akios E, F, eandem
cum ipfis A, B vationem babentes , cadens.
Sumtis enim? totidem minimis G, H, K, L,
quot funt numeri A, B, C, D, & in eadem ra-
ratione: erunt G & L * primi inter fe, & ex
aequoerit*G:L=—=A:B=—?E:F. Sunt
autem # G & L minimi: ergo’ G aequaliter
metitur ipfum E, atque Lipfum F. Sed quo-
ties G metitur E, toties numeri H, K metian~
tur ipfos M, N. Numeri ergo G,H, K, L
ipfos E, M, N, F aequaliter metientur; ideo-
& 20.def.7. que £ numeri G, H, K, L in eadem ratione
&1.7.  erunt, in qua funt E, M, N, F. ErgoE, M,
. o : N, F

v 6 8.

-
+
. ?73

»
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‘N, F eandem cum ipfis A, C, D, B rationem
habebunt, & ergo deinceps proportionales
erunt. Totigitur inter E,F cadunt deinceps
proportionales, quotinter A & B. Q.E.D.

PROP. IX. THEOR.

Si duo numers A
As, Cnél;)xs, B 27 Binter/éprimifuc-’
F1, G3 yint, @;{nn’r ipfos
mumerideinceps pro-
M sl:l a0 e 2y Portiomales G/ e.
, ciderint : quot inter
Zj&r A, B cadunt numers dvinceps: proportiona-
s, sotidem & inter virumque fpforsm A, B
vnitatem E deinceps proportionales cadent.
Sume enim° in eadem ratione, in qua funt e 35. 7. &
A, C, D, B, duos minimos F, G, & tres mini-
-mos H, K, L, & fic porro donec fumtorum
M, N, O, P multitudo aequalis fiat multitudi-
ni datorum A, G, D, B. Hinc, quia & A, G,
D, B minimi * funt in eadem ratione, erits. 1. 8
"A=M,C=N,D=0,B=P. Etquia¢ : ;‘:x{- 8
H=—F" eritE: F=¢F: H. Similiterquia 7
A=M=HF:eritE: F==H:A. Ergo
-+ E, F, H, A. Eodem mode demeonftratur,
-effe == E,G,L,B. Q.E. D.

PROP. X. THEOR.

Si inter duor mumeros A, B, &5 vmitatem C
deinceps proportionales numeri D, E, & F, G
ceciderine: quat inter virumque ipforum A, B

- & wnitatem C cadunt numeri deinceps propor.
_ . N 4 tionaler,
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" tiomales, totidem & inter dpfos A, B mumeri
deinceps propurtionales cadent. .

’ Numerus enim' D

A8, K12, L18, B27 ipfumF multiplicans

E4,H6, Gy faciat H, & fumatur

Dz, F3 K=—HD;&L—=—HF.

Ct Et quia ponitur C:

- D=D:E;C vero

TS e Tipfum D metitur* per D: metietur” quoque

;_2;: . 77 D ipfum E per D; & ergo E==? D* Rur-

. fus quia ponitur C: D=E: A : erit A=2ED.

Eadem ratione G=F? & B==GF." Quum

ergo fit E = D* & H == FD: erit D: F =%

E:H. Item quia H=FD, & G =F*:

erit D: F=H:G. ErgoE:H=H:G,

Rurfus quia K—=HD, & L = HF: erit A: K

%1% —XE:H=D:F==VK:L. Similiter quia

V.17 | —HF, &B=GF: eritL: B=*H:G =
E:H. Quare <= A,KL,B. Q.E,D.

PROP. XI. THEOR.
A‘4, AB 6, B'g‘ Diter duor numeres

Az, B3 medius proportiomalis AB
cadit. Et quadrstus A® ad quadration B* du-
plicatam rationem babet gius, quam latus A ba-
bet ad latus B.

8. 7. 1. Eftenim A% AB—=*A:B=4# AB:B".
7.7, QED. a o

~ 2. Quia (per dem.) =~ A* AB, B: erit

e 0.def. 5. A1 B*=7(A%: AB) ‘; (A:B)* Q.E.D.

1.3

" PROP.

gquadratos A*, B?, vmus -

?I
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PROP. XIL THEOR.
A’8, A*B 1z, AB? 3, B? 27
A? 45 AB 6, B2 g
A2, B3 ..

Inter duos nimeros cubos A3, B3, duo medii
Proportionales A* B, AB? cadunt. . Et cubus A3
4d cubium B triplicatam habet rattonem ciur,
quam latus A habet ad latus B,

1. Nam A: B—=7% A%: AB,& A: B_. AB:
B%. Sed A’: ATB=7? A% AB— A:B. Rur
{05 A* B: AB* =1 A B, item AB*: B> =1, —
AB:iB*=A:B." Ergo += A3, A%B, AB?, B’
Q.E. D,

2. Quia (per dem.) =~ A%, A®B, AB?, B’: g, i def. 5.
erit A’: BP=¢ (A%: A*B)' = (A:B)% Q.

E. D..

8 18. 7+

_PROP. XIIl. THEOR,
A2, Bg4,C8
A 4, AB8, B*16, BC3, C*64 -
A?8,A%*B16, AB";z., B?64, B*C128,BE® 256, C3512
Si fint quotcun jue numeri A, B, C deinceps
proportionales, & ynusquisque ]& ipfum multi-
plicans faciat aliquosr A%, B*, C*: faéh ex ipfis
roparttonalcf erum. Et fipofitia principio nu-
neri A,B,C fallor A%, B*, C* multiplicantes,
alios A% B3,C? facmnt ) & ipfi proportionales
eruns. Et femper circa extremor hac vontingit.
Expofitis enim numeris AB, BG, A*B, AB* '
B*C & BC?: erit” +~ A3 AB, B, 1tem——-A’ ¥ 28
_ A*B, AB% B3, & erum omnium horam nume- . .
rorum rationes eaedem rationi A : B, Sithi=
liter B?, BC, C* funt deinceps proportionales
o s mn
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A 2y B 4, C 8 *
A*4, AB 8, B* 16, BC 32, C?64
A’8, A*B16, AB*;2, B364, B2C128,BC?256, C¥s12

in ratione B: C, pariterque B3, B*C, BC*, C3
in eadem ratione deinceps proportionales.
Ergo quia, A: B—=B:C, erunt A% AB,B*in
eadem ratione, in qua B% BC, C*; nec non
A3, A*B, AB?, B in eadem ratione, in qua
B3, B*C, BC*, C®. Sunt autem tam illi quam
hi inter fe multitudine pares. [Ergo ex ae-
quo¥ A%: B>=PB>:C?; & A3: B’=PB*: C3,
Q.E.D.

PROP. X1V, THEOR.

- Sinumerus quadratse
Az, By A® metiatur quadratum
a 2
A*4, ABg, B*16 mumerum B2 : & latus
A latus B metietur.  Ft fi latus A metiatur
latus B: & quadratus A® quadrasum B* me-
tictur,

I. Sumto enim numero AB, erunt * dein-
ceps proportionales A3, AB, B* in ratione A
ad B. Ergo A? metietur * AB. Hinc quia
A?: AB==A: B, metietur etiam # A ipfum B.
Q.E.D. » .

2. Si A metitur B: quia A: B*— A*: AB,
A? quoque metietur® AB. Et quia A*: AB
==* AB: B*: metietur# & AB ipfum B*. Er-
gof A® metier B>,  Q.E.D. °

PROP.
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PROP. XV. THEOR.

- A*g, A?B 16, AB* 3, B3 64
A% 4, ABg, B*i6
. Az, By

Si numerus cubus A® metiatur cubum nume-
rum B3: & latus A latus B metictur. Et fi
latus A latus B metiatur : & cubus A® cubum
B3 metietur, '

1. Sumtis enim numeris A*B, AB?, quia*
deinceps .in ratione A ad B proportiona- e. z. 8.
les funt A%, A2B, AB*, B3, & A? ipfum B?
metitur; metietur & A? ipfam A®B. Quare
quum fit A?: A*B — A:B: metietur & A” =.20.def7.
ipfum B. Q.E.D.

2. Quia, iisdem fumtis, eft* A : B = A3:

A?B, & A ipfum B metiri ponitur: metietur®

& A3 ipfum A*B. Quidre quum fit =~ A?,

A*B, AB? B3: patet ¢ & A? ipfum B3 metiri, ¢. . ax. 7.
Q.E.D.

PROP. XVI. THEOR.

A%y, B*16 .S"i numerus quadratus A* n:n
Az Ba Mctiarur quadyatum miemerum B?:
354 meque latus A latus B metictur.
Et fi latus A non mesiatur latus B: neque bic
quadratus A* quadratum B2,
1. Sienim A metiretur B: A2 etiam meti-
retur” B*; contra hypothefin. . 1.8
2. Etfi A® metiretur B2: A etiam* metire-
tur B; contra hypothefin,

PROP.
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PROP. XVIIL. THEQR,

A Si numerus cubus A3 nor: me..
N ’ 8’ B "7 3.
A B tiatuy cubum numerum B?: ne-
que latus A latus B metictur. Et
latus A non metiatur latus B neque cubus A
cubum B? metictur,
1. Si enim A metiretur B: Aa quoque me-
7. 15. 8 tiretur” B3, contra hypothef in,
2. Si A? metiretur B?:7 etiam A metiretur
B ; contra hypothefin,

PROP. XVIIL. THEOR.
. P Inter duos fimiles
232 ’6 Bg& g 4(,JDDz: planos numeros A.Bﬂ,”(,I’D,
’ vnus medius proportio-
nalis BC cadis.  Et planus AB ad planum CD
duplicatam rationem habet eius, quam latus
-+ _homologum A babet ad bomologum latus C.
o5 0 g 1 Quiaenim AB: BC="A:C &A:C
2 def7. == ® B: D: erltAB BC.._B D= "BC
- CD. Q:E.D.,
o2 Quum-——-AB BC, CD (per dem.): erit
AB: CD = (AB:BC)*=(A:C)* == (B:
D)% Q.E.D.
% Cor. Hinc inter duos fimiles planos cadit
vnus medius proporticnalis in ratione latetum
homologorum. ,

PROP XIX THEOR

A2, B3, Cs, Dg, E6, Fo
ABC 30, BCD 60, BDF 120, DEF 140 -°
AB 6, BD 2, DE 14
¢ Inter

.
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Inter duor [Jimiles folidos numeros ABC, DEF
duo medii proportionales BCD, BDF mdum.
Ez [olidus ABC ad fimilem jbltdum DEF tri-
plicatam. yationem habet cius, quam latus bo- /
tmologum A, vel B, vel C babes ad homologum
. latus D, vel E, vel F.

‘1. Capiantur -enim numeri AB, BD, DE,
BCD, BDF. Et quiaA:B==XD:E: eruntq'x hyp;
AB, DE fimiles plani, & +-* AB, BD, DE in ¥ % %¢£7.
ratione A: D, vel B: E, vel C: F. Eft autem
ABC: BCD =* AB: BD, & BDF: DEF —* % 7. %
BD: DE. Quare ABC : BCD == BDF : DEF
= C: F.- Denique BCD: BDF == C: F.: .
Ergo-—-ABC, BCD, BDF, DEF Q E. D.

2. Quia ergo -+~ ABC, BCD, BDF, DEF: '
erit ABC: DEF ——ﬁ(ABC BCD)? =7 (C: & m def. .

F)'= (B:E)*=(A:D)% QED. %%

* Cor, .Ergo inter duos fimiles folidos cadung
duo medii proportionales’ in ratione laterum hoo’

mologorum,

PROP. XX. THEOR.

' Si inter. duos nume-
Dﬁ.\‘ sé C l;’ B % ros A, B vmis medius
» B335 4 propartwnah:Ccadat.
mmer: A, B f imiler plani erupt.
Sume minimos D, E in ratione A ad C. Er-
god D 1pfum A aequaliter meuetur, ac E ip- ¥ ay, 7.
fum C. Meriatur ) ipfum A per F. Ergo
DF =% A, §EF =*C. ErgoAplanus‘fl 9. a%. .
numerus eﬂ: cuius latera funt D, F. Rurfus é 16-det.7.
quia A: G=" oF B mmum quoque D, E » byp.
' - © funt
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) funt in ratione C:B
."A8, Ci1z, B8 . '
Dz, é;, ';.’4’ ‘G ¢ Hinc fi D meriatur
ipfum'C per G,E me-
tietur quoque B per G. Ergo DG =, &
: EG=B. Quare & B eft numerus planus. Et
% 1. 7. quia DG=C =EF, ideoque * D: F —E:
%. 31, def. 7. ) .
" G:erunt A & B fimiles* numeri plani. Q.
Eo Da ' !

PROP. XXI. THEOR.
Ax2@q, C72, D26, 'B 648
E:1, F3, Gog

'H1, K1, N24, L3, M3, O7n2

Si inter duos numeros A, B duo medis pro-

portionales C, D cadant: numeri A, B fimiles

olidi erunt,

PRETH A Sume? tres minimos E, F, G eandem cum-
A, C, D rationem habentes, & ergo deinceps

w. 3 8  proportionales: & erunt E, G primi# interfe,
v, 20. 8 & fimiles plani’ numeri.  Sint H, K latera’
ipfius E, & L, M latera ipfius G. Erunt ergo

§ cor.18.8 E, F, G proportionales in ratione £ H: L vel
K: M. Iam quumE, F, G eandem cum A,

¢ 47 C, D rationem habeant: erit E:G==°A:D.

' * 33 7. Etquia E, G primi funt, ideoque ™ minimi:
£-3% 7 emetientur ipfos A, D aequaliter. Metiatur
€98 7. Fipfum A per N: ergo EN=="A. SedE
c.i7.def. 7. — (K. ergo A eft folidus * numerus, cuius

latera H, K, N. Rurfus quia E, F, G minimi
funteandem rationem habentium, quam C,D,B:
~ E ipfum C aequaliter metitur, ac G ipfum B.
Metiatur E ipfam C per O, Ergo GO = Bé.

' . Se
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Sed G=LM. Quare B eft folidus, cuius

latera L, M, O. Denique quia A = EN, &
C=EO:eit N:O=A:C=E:F=v.1m.7
H:L=K:M. Quare fimiles ? folidi func® ai.def.7.
A, B numeri. Q. E. D, - ‘

PROP. XXII. THEDR.

" Si tres mumeri A, B, C
A4,B6, Cy deinceps proportionales fus-
ving, primus A avtem fit quadratus s & tertius
C quadratys eris.
Nam A, C fimiles¥ funt plani numeri. Er- x. 0. 8.
go quum ¥ lateraipfius A aequalia fint: “erunt %% ‘;"‘2 7.
& latera ipfius B aequalia, ideoque ¥ erit & ™ **°° 7

Cquadratus. Q. E. D.

PROP. XXIII. THEOR.
Ag, Br, Ci8, D2
Si quatuor mumeri A, B, C, D deinceps proe
Portiozz;n Juerint , primus autem A ﬁ? mgr:
& guartus D cubxs erit.
Nam A, D funt® fimiles folidi. Ergo & Dm a8,
cubus eft. Q.E.D,

PROP. XXIV. THEOR.

Si duo numeri A, B inter f¢
CAI:’II); ? g Tationem babeant, quam nume-
’ rus quadratus C ad quadratum
numerum D, primus autem A fit quadratus
& fecundus B quadratus erit. : '
Quia enim inter fimiles planos C, D, vhus
medius proportionalis#¢adit; & A: B==C:D:g. 1. 8.
cadet

.
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cadet quoque inter-A, B vous ¥ medius pro-
portionalis. Ergo & B? eft quadrams. Q.

E.D. . '

* Schol. 1, _Ergo ratio numeri quadrati ad non
quadratum nequit exhiberi per duos quadratos nu-
meros. ' ’

* Schol. 2, Etfi A numerus ad numerum B eft
vt quadratus ad quadratum: pumeri A, B fimiles
plani. funt. (per 2o, 8. & dem. huius). Er hing

_ diffimiles plani non funt vt qyadratus ad quadra

tum,

PROP. XXV. THEOR.

Si duo mumeri A, B inter f¢

‘8;4" ]]3)2;6 rationem habeant , quam numerus

’ 7 cubus C ad cubum numerum D,

primus autem A fit cubus s & fecundus B cubus
erit. . A ]

Quia enim C, D fimiles folidi funt: duo

medii proportionales inter * eos cadunt. Er-

-go & inter A, B duo medii proportionales$

Yadunt. Quare quum A cubus fic: B etiam®

. _cubuserit. QE.D. . .

* Ergo ratio numeri cubi ad non cubum repes

~ 1iri nequit in duobus numeris cubis,

. PROP. XXVI. THEOR,

' ‘ Similer plang snumeri A
g f’ g I:’ Ii:z: B intcrﬁ fationambfzbmt:
S P F quam mumerus quadratus
ad quadratwm numerum, :

Medius proportionalis, inter A, B cadens EA
fit C, & fumancys * minimi D, E, F eandem

uam
L q
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quam A, C, B rationem habentium. Ergo? “;“"-2-8-
D, F quadrati erunt. EtquiaD:F=——# A:B: “whr

habebit A ad B rationem quadrati ad quadra-
tum. Q’ Eo D. ' .

PROP. XXVIIL THEOR.
A6, C24, D36, Bss
~E3, Frz, G, H 2
Similes folidi mumeri A, B inter [¢ rationem
babert  quam numerus cubus ad cubum nume-
~ Nam medii duo proportionales inter A, B

cadentés’ fint €,D, & fint E,F,G,H totidem&v. 19. 8.

" minimi & in eadem rationé ac A, C, D, B. ¥ 2§
Ergo® eorum extremi E, H cubi erunt. Hinc, , ; ¢or. 2. s
quia A:B==%E: H, patet, effe A ad B, vt s, 14. 2

cubus ad cubum.. Q. E.D.
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# % %X K X R K F = X B 2 ¥ »

PROP. I. THEOR.

Si duo frmiles plani numeri A
ﬁ; 1 Bsa g Jefe m£iplim£tu aliquem fee
AEM;S cerint » fallus AB quadratus

3 erit.

* Nam numerus A fe ipfum multiplicans fa-
ciat quadratum A®.  Ergo“ A:B=A%:AB,
Et quia inter A & B vnus medius proportiona-
lis® cadit: cadet etiam” inter A* & AB vnus
medius proportionalis, Ergo AB eft ¥ qua-
dratus. Q. E. D.

PROP. II. THEOR. .
A3, B S84 duo numeri [efe multiplican.
AB36  tes A, By quadratum mumerum AB
A%g efficiant : fimiles plani erunt.

Sumatur numerus quadratus A%, ErgoA:
B=—¢ A% AB. Et quia quadrati A%, ABfi-
miles plani numeri funt, & ergo inter eos
vnus medius proportionalis ¢ cadit: cadet

-quoque inter A & B vnus ? medius propor-

tionalis. Ergo A & B fimiles plani funt® nu-
meri, Q. E. D. '

PROP.
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PROP. I1I. THEOR.

o A8 Si cubus numerus A3 [z ip-

As:, A% 64 Jum multiplicans faciar aliqne{n
: ) AS: fallur AS cabur erit.

‘ . Sumatur enim cubi A3 la-
tus A, & huius quadratum A* .
=+ AA., Ergo A’==* A%A, Quare*1: A 18.def. 7.
== A: A% &1: A=A% A% Ergo inter 1 & * és-f& 19-
A3 duo medii proportionales cadunt. Quia ,, cor
verc? 1: A3==A3: A®, totidem etiam # inter m 8. 8.
A3 & AS cadunt,  Ergo A® cubus’ eft. Q"% &

’ Eo Do'

PROP. IV. THEOR

A8, Bz St numerur cubus A cu-
A2 ;4 AB ug  bum memerum B multiplicans
faciat aliquem: factus AB ou-
bus erit, 4
Sumatur numerus A% qui etiam® cubuserit, 4, 3, o,
Et quia A: B==" A*: AB: cubus eric ¢ iple ». 18. 2,

ABQ Q‘ E. . Dg . & ﬁf. "
~ PROP. Vi THEOR.
S5 cubns womerus A num
A 85 B 27 . re ;
a o merum dliguem B multipli-
A%64, ABu6 faciat cubum AB: & -,

multiplicatds B cubus erit.

Sumatur numerus A%, qui cubus ¢ erit. Et e 4. 9.
quia A: B==7 A®: AB: erit* B cubus. Q.7 ¥ 7
E. D. v 85 8

02 - PROP.

12: 7
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PROP. VI. THEOR.
A8, A*64, A’z
Si numerus. A fe ipfum multiplicans cubum
A faciat: & ipfe A cubus erit. '
Sumto enim cubo numero A?,quia A?: A®
z 25 8 ==PA%* A: erit A¥cubus, Q.E.D.

PROP. VIL THEOR.

Si compofitus numerus A wume-
AA?B’ fj rum aliquem B multiplicans quem-
piam fuciat ;. fatus AB folidus
C3, D2 erit.
¢.13.def7.  Numerum enim A metiatur ¥ numerus C
o ::%7‘7 per D. Ergo A—=*CD. ErgoAB=CDB
P57 folidus® eft. Q. E.D. -

PROP. VII. THEOR.
. +=1.A3.Bg. C27. D81. E243.F 9
Si ab vnitate quotcunque mumeri A, B, C, D,
E, F deinceps proportionalcr fuerint : tertius
gquidem ab vmitute B quadratus eft, & vnum
intermittentes ommes D, F 5 quartus antemC off
cubus, & duos imermittentes ommes F; fepti-
mus vero F cubus fimul & quadratus, & quine
que mtermittentes omnes. . o ’
1. Quia enim1: A = A: B: vnitas ipfum
8.20.de£7.- A aequaliter metitur® ac A ipfum B,  Ergo
'{" 5;':):'77.. A per fe ipfum metitur ¥ numerum B, & hin¢
#3238 B==2% A3 quadrats eft. Et quoniam =B,
"G, D: erit® & D quadratus. Eadem ratione
& F quadracus erit, & vaum inceimittentes
omnes quadrati erunt, Q. E, D.
; : 2, Quia
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2. Quia eft 1: A =B:'C: metietur B ip-
fum C per A, & ergo C =% AB = A? cubus 3. g.ax. 7.
erit. Et quum fine =~ C,D, E, F: erit $& F 3z s
cubus. Ert (imiliter omnes duos intermitten-
tes cubi erunt, Q. E. D.

3. Et quia F etiam aftenfus eft quadratus:
feptimus F & quadratus & cubus fimul eft;
idemque pariter demonftratur de omni quin-
que intermittente. Q. E. D.

PROP. I1X. THEOR,

=1, A 4,B16, C64, D 256, E 1024, F 4096
==~1,A8,B64, Cci2, D 4096, E 32768, F 26:144

St ab vnitate quotcunque mumevi A,B, C, D,
E, F deinceps proportionales fuerint, qui vero
poft vnitatem A fit quadratus ; &5 reliqui ommes
quadrati erunt : Ji qué poft vnitatem A fis cubus ;
& reliqui ommes cubs erunt. ‘

1. Sitenim A quadratus. Iam tertius B, &
vnum intermittentes omnes D, F, quadraci 7 .8 9
funt. Sed quia funt =~ A, B, C, & A quadra-
tus eft : erit ¥ C quadratus, hinc & E &c. g, 55, 8.
Omnes ergo quadrati funt. Q. E. D. :

2. Sit A cubus. Jam quartusC, & omnes F,
qui duos intermittunt, * cubi funt. Et quia ,
1 A =A: B; & ergo B=—="* A%: erit & * B.. 0. def 7.
cubus ; quare & E cubus ? erit. Et ob == & 9.ax7,
A, B, C, D, erit & D cubus. _Et fimiliterre-; 3 %
liqui omnes cubi funt. Q. E.D. ' :

03 PROP,
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PROP. X. THEOR,
1, A2, B4, €8, D16, E32, F64

Si ab vnitate quotcuhqu'e numeri A, B,C,D,
¥, F deinceps proportionales fuevint, qui vero
poft vnitatem A non fit quadratus s neque alius
vllus quadratus erit, practer tertium ab vnitate
B, & vnum intermittentes ommes Dy F: fi, qud
poft vnitatem, A non fit cubus 5 neque alins
vllus cubus erit, practer quartum ab vnitate C,
& duos intermittertes ommes F,

1. Non fit A quadratus, & tamen C qua-

dratus fit, fi fieri poteft. Ergo quia & Bqua-

k8 9. dratus#eft: AadBeam rationem habet,quam

quadratus B ad quadratum C, & hinc A qua-

v 24. 8 dratus’ erit;contra hyposhefin. Similiter often-

demus nullum alium quadratum efle preter
B,D,F&e. Q. E. D.

2. Si A cubus non fit, & tamen D cubus

effet: quoniam Ccubus® eft; haberet & B ad

C rationem, quam cubus C ad cubum D, &

- g.'dgi‘. & €rgo ipie B cubus® effer. Hinc quia,ob1: A

g.ax.7. = A: B, eft B=7 A%, effet & A cubus ¢;

¢ 6 9 comtra hyp. Similiter oftendemus nec vilum

alium cubum effe preter C & F &c, Q.E.D.

+ PROP. XL. THEOR.
T, A;, Bg, Cay, D sr, 5243
Si ab vnitate quotcungue numeri A, B, C,D,
E deinceps propartionales fuerint : minor A ma-
forem D metitur per aliquem C corum, qui furt
in numeris proportionalibus.,
Quia
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Quia enim eft 1: A==C:D: aeque me-
sicur C ipfum D= acripfum A. Ergo & A e.20.def.7.
ipfum D aeque? metitur ac 1 ipfum C, idet* ™ 15 7:
A metitur D per C, ' “enT
* Pariter, {i fumantur B & E, demonftratur
B metiri ipfum E per aliquem Cinter propar~ .
tionales: quia® :B=C:E. Q.E.D. ¢ u7
* Cor. In ferie numerorum ah vnitate dein-
ceps proportionalium fecundus A quemuis D me«
titur per proxime praecedentem C,

* Schal. 1. Er hinc fecundus A quemuisC mul-
tiplicans facit proxime fequentem D.

* Schol. 3. Si numerus qui metitur aliquem
ex praportionglibus noa fit vnus proportionalium :
neque is, per quem metitur, vaus €x propostia-
nalibus eric X, ‘

~ PROP. XIIL. THEOR.
=1, Az, Bi6, C64, D 256
E2, H8, G32, Frg
© 8 ab vnitate quatlibet numeri A,B,C,D de-
inceps praportianales fuerint : quicunque pri-
marwn wonerum E metiuntur vltimuon D, iidem
& eum A, qui vnitati proximus oft, metientur.

Si negas E metiri ipfam A: erunt VE & A
primi inter fo. Metiatur autem E ipfum D & 3% 7.
perF: &erit EF=*D =% AC. Quare
A:E==FF:C. Sunt awtem A, E primi :l?;c',:‘_;&
inter fe, & * minimi: hinc E metitur ¥ etiam g 1g. 7.
C. Metiatur per G. Ergo EG=—=%C==%7 3.7
AB. Quare A:E=—£G:B. Hinc E meti- ¥ 57
tur® ipfum B. Metiatur eum per H. Ergo
EH—*B=—%*A2 HincA:E—==#H:A. Ergo
E metietur quoque? ipfum A. Q.E D.

r O 4 * Schol.

% 2. cor.
16. 7.
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* Schol. 1. Numerus primus, vitimum metiens,
metitur omnes vitimum precedentes, per cor, 1. 9,
& 1. ax. 7. -

* Schol. 2. Si quis numerus, proximum vni-
tati nan metiens, vitimum metiatur , numerus erit
compofitus. Si enim primus eflet, metiretur pro-
ximum vnitati.

* Schal. 3. Si proximus vnitati fit numerus

primus: nullus alius numerus primus vitimum me-

tietur. Si enim alius metiretur, vnitati proximum

. guoque metiretur, qui ergo primus non foret,

PROP. XIII. THEOR.

=1, As, B2, Cus,D 625

E--- H--- G--- F--- :
Si ab vnstate quotcunque mmeri A, B, C, D
deinceps propovtionales fucrint, qui vero poft
vnitatem A primus fit : maximumD nullus alius
metictur , practer eos A, B, C, qui funt in nk-

meris proportionalibus. ‘
Si enim fieri poteft : metiatur vitimum D
aliquis numerus E, qui non idem fit cum ali-
quo ipforum A, B, C. Ergo quia E nume-

¢ 3. fchol. yus primus effe ¢ nequit: compofitus erit.

2. 9.
¥ 33. 7.

8. ax. 5.

Quare ipfum E metietur? aliquis primus, qui

nullus erit praeter A. Siquis enim aliusme-
tiretur ipfam E: idem¥ quoque ipfum D me-
tiretur; quod fieri nequit 4 Ergo A metie-
tur E. Iam metiatur E ipfum D per F: & F

«a.feh.irg. nullus ex ipfis A,B, C effe’ poterit. Sed quia

x. 2. COr.
16, 7.

F metietur* D: eodem modo, quo ante- de-

A 9. ax. 7. monftrabitur, F compofitum efle, quem A

@ 1 fch.
.9,
¥ 19. 7.

metiatur.  Et quia, ob EF=—=24 D —=# AC,
et A:E="F:C; A véro ipfum E metitur:
’ F quo-
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F quoque ipfum C#& metietar. Metiatur per
-G, qui nullus ex ipfis A, B effe’ poterit. Et
" quiaob FG==2C =K AB,elt A:F="G:
_ B; A vero ipfum F metitur : metietur & G & 20.def..
ipfam B. Metiatur per H. Quum vero G
nullus fit ex proportionalibus: neque H idem
¢ erit, qui A. Sed quum, ob GH=* B =¥
., A3 fit A:G=="H: A, eodem vero, quo ante
modo, demontftratur, A ipfum G metiri, quia -
G ipfum C* metitur: patet, H metiri ipfum’
A, & ergo A non efle * primum ; contra hy- @ 1 def.7.
othefin.
* Schol. Quia fimiliter demonftratur, quod
ipfum C nullus numerus metiatur, praeter A vel
B: patet, quod numeros ab vnitate deinceps pro-
portionales, fi proximus vnitati primus fit, nullus

anmerus metiatur, nifi qui inter ipfos proportio-
nales habetur.

PROP. X1V. THEOR.

St minimum numerum &
A 30 L ;
primi numeri B, C, D me-
B2, C3, D . .
E F tiantur : nullus alius nume-

rus primus metictar ipfum

A practer eosy qui a principio metiebantur ,
B, C; D.

Si fieri poteft, metiatur ipfum A alius E,
per F. Ergo E & F facient * numerum A. ,, g, ax,y.

Quare quum B, C, & D metiantur ipfum A:
" metientur quoque vnum ¢ ipforum E,F. Non 4, 3. .
autem metiri poffunt® primum E: -erg6 altc- ¢, u, def. 7.
rum F metientur. Eft autem F< A. Quare
A non erit minimus, quem B, C, D metian-
tur; contra hypothefin. :
' Os PROP.
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PROP. XV. THEOR.
.. : Sitres wemeri A, B,
B AD9’ Bé?-, Ci6 C, deinceps proportiona-
e 7 Juerint minimi om-
nium candem cum ipfis vationem babentitemn:
duo quilibet compofici ad reliquum primi erunt
(A+Bad C,B+Cad A, & A-+Cad B).
. 350 Sumantur duo numeri® D, E, minimi ean-
dem cum A, B, C rationem habentium. FEr-
2.8 90? A=D*B—=DE,& C=E2 Et quia
: ;:: 77 D, E primi % inter fe funt: erit & D -~ E ad
vtrumqueV ipforum D, E primus. Ergoquia
numeri D -+ E & D ad ipfum E primi funt,
w. 36. 7. erit* & (D-~E) ><D ad eundem E primus.
4 3. a7 Sed (D + E) ><X D =—=*D?*»+ED. Ergo
f.37.7.  D*+~ED primus eft ad E, hinc quoque” ad
V- a7 E* Patet igitur A —+B effe primum 7 ad C.
Similiter oftenditur, effe B~ C primum ad A.
Denique quia D +E, D, & E primi funt in-
3.36.27. 2. ter fe: erit? (D-4-E)* ad DE primus.  Sed*
(D+E)*=D>+42DE-+E* ErgoD*-+
2 DE 4-E? primus cft ¥ ad ipfum DE, & hinc
Vetiam D* - DE~+E* ad ipfum DE, & pari
ratione ¥ D*~-E* ad eundem DE primus erit.
gu;)re &7 A~ C ad ipfum B primus eft. Q.

PROP, XVI THEOR.
As, Bg, C---
St duo numeri A, B primi inter fe fuerint :
non erit vt primus A ad fecundum B, ita fecun-
. dus B ad alium vllum, :

ex®

Si
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¢« ° Sienim fieri poteft: fit C numerus talis, vt

fit A:B=B: C, Quiaautem A & B mini-

mi‘ funt eandem cum ipfis rationem haben- & 23. 7.
tium: A metietur$ ipfum B, Hinc quum A & 2 7
quoque fe ipfum metiatur: non erunt A,B -
primi inter fe; contra hypathefin, :

PROP. XVII. THEOR.

A8, Brz, C18, D27, E---

- 8i fuerint quotcunque numeri A, B,C, D de-
sneecps proportionale:; extremi autem ipﬁ)rnm,
A, D, primi inter ﬁ' fint: mon erit vt primus
A ad fecundwn B ita vitimus D ad alium vllum,
Si negas: fit A: Bm=D:E. Quiaergo A:
=7B:E, & A, D minimi ¥; A ipfum B¢% 1. 7
merietur. Ergo, quum fit A:B=B:C= i' o 77 T
C: D; metietur B * ipfum C, & ergo ipfunt? «. z0.def.7.
D. Quare & A ipfum D ? metietur, & hinc & - 8.7
A, D primi non erunt; contra hypothefin.

PROP. XVIII. PROBL.

Duobus numeris A, B datis, confiderare, an
tertius ipfis propartionalis inueniri poffit.
t. Caf. Si A, B primi inter fe funt: often-
fum iam # eft, tertium proportionalem inue- . 16 9.
niri non pofle, : -
A4,B6, Co 'z..Caﬁ Si A,.B no;: funt
B* 36 primi, & A.met-xtur. B :me-
tiatur per C, qui erit tertius
proportionalis, Quia enim AC =="'B*:erity, g, ax, 7
A: B=%B:C. | § 20, 7.

3+ Caf.
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3. Caf. Sivero A,B pri- *
A K,l?"té’ C-- mi non funt, nec A ipfum
B* metitur : nequit tertius
proportionalis inueniri. Si negas : fit inuen
£ 2.7  msC. Quiaergo AC =% B*: A metitur® B*;
e 23. def. 7. . -
contra bypotbefin,
-PROP. XIX. PROBL.

Tribus numeris datis A, B, C, confiderare,
an quartus ipfis proportionalts in;miri poffie.
1. Caf, Si A meti-
Az B 7B,CC 6 D14 e pC: poteft inue-
+ 'niri quartus propor-
“tionalis D, is nempe per quem A ipfum BC
v 9. 3% 7. metitur, Nam quia AD == *BC: erit A: B
f£¥ 7 —eC:D.
2, Caf- Si A non
A3z, Bé’CC7’ D-- .metit:u‘r!l;C: nonpot-
¥ eft quartus proportio-
nalis inueniri.  Si quis enim effet D: ob A:
B = C:D, foret AD ==¢BC, & igitur A me-
€2 def.7. tiretur BC; contra b}/p.

PROP. XX. THEOR.

Primi numeri plures funt omns prop-fira mul-

titudine primovum mumerorum A, B, C.
=38 7 Sumatur enim T minimus
A z,DB g » Cs D, quem ipfi A, B, C metian-
¥ tur, & apponatur vnitas. Jam

fi D ~ 1 primus eft: patet propofitio.
"Si vero D —-1 primus non
“3 7 %5’ 8133’157 eft : metietur eum ¥ primus
»3 53s *  aliquisE, qui nulli ipforum A,
B, G
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B, C idem effe poteft. Si enim alicui eorum .
idem effet: metiretur E quoque ipfum D, er-

go &? vnitatem. Q. E. A. Ergo nouus nu-

merus primus E inuentus eft. Q.E.D. ¢.12.ax. 7.

PROP. XXI, THEOR.
A4, B6,C8, A-B+ C18
Si pares numeri quotcunque A, B, C comps-
nantur: totus A —+ B —+ C par erit.
'Quia enim vnusquisque ipforum A, B, C
partem ¥ dimidiam habet: totus etiam A - x. 6.def. 7.
B —+ C partem dimidiam ¥ habebit, & igitur % 3 % 7+
parerit. Q. E. D.

PROP. XXII. THEOR.
As,B3, C7, D9, AdB+C+D2g
Si impares numeri A, B, C, D quotcunque
componantur ; multitudo autem ipforum fit par
totus A—+B—-C—-D par eris.

- Quia enim A1, B—1, C—1,D—1 funt
numeri® pares, & multitudo vnitatum detra- w. 7.def, 7.
&arum etiam par eft: erit fumima numerorum
A—i,B—1, C—1, D — 1 & vnitatum refi~
duarum, id eft fumma A -4 B~-C ~~ D, nu-
merus ® par. Q.E.D. . 3L g,

PROP. XXIII. THEOR.. '
An, Bs, C3, A+B-+Cy
© 8i imparcs numeri A, B, C guotcunque com-

ponantur 3 & maultitudo ipﬁarum Jis impar: &

totus A+B-+C impar erst.
. . Nam ‘



22 ° EVCLIDIS ELEMENT.

.+ An, Bs, C3, A4+B-+Cy
8.7.def 3. Nam quia C —1 par® eft, & A -+ Bitidem
4 ;:‘9,9' par” eft: erit & A ~+ B —~ C =—1 numerus? .

par. Exf-‘goﬁ patet numérum A ~f~B~}-C im-

paremefle. Q.E.D.
PROP. XXIV. THEOR.
An Si 4 pari numero A par aufera-

B 4 tur B: &7 veliguus A— B par erit,
— Quum enim tam A, quam B ha-
06 def 7. A—B8 4 partem dimidiam *: habebit ec-
iam A~ B partem dimidiam, & igitur ¢ par
erit. Q. E. D.
PROP, XXV. THEOR.

A C Si a pars mumero A impar B
B s 4 auferatur: yeliquus A ~— B im..
‘_"": par erit.

2 7 def, = A~—B7 Quum enim B¢ conftet-ex pa-

%3 9 i C & vnitate; A—C autem” par fit: eritA
— C ~=1,id eft A — B, numerus ¢ impar.
Q.E. D. .
PROP. XXVI. THEOR,
Si ab impari numero AB
A““(_:“D'B impar BC guﬁratur s relie
quus AC par erit.

: Ab vtroque auferatur vnitas BD., Ergo
8. 7. def. 7, tam A D quam DC par ¥ eric; ergd & * reli-
4247 quus AC. Q.E. D.
PROP. XXVI1L THEOR.
: , Si ab dmpari mumers AB
A.D....C..B par BC auferatur s yeliquus

AC impar erir.
Nam
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Nam ablata vnitate AD, erit DB par * Er-,, ., gt ,,
go DB—BC=—=DC par quoque* eft, & pro- » 24. 7. '
inde* AC == DC- 1, impar, Q. E. D,

PROP. XXVIII. THEOR.

A... B Si impar numerus A payem B
*0 T mnbtiplicans facia aliquem: faftus
C °d b 0 ) '
C par erit. '

Nam quum C componatur# ex tot nume- ,, 1, def. .
ris aequalibus ipfi B, quot in A func vnitates:
patet C componi ex numeris paribus, ergo
ipfum parem’ efle. Q.E.D. v. 20 9
* Schol. Eadem ratione, fi A & B pares funt:
£faltus AB par eft, :

PROP. XXIX. THEOR.

Si impar numerus A

A s0ey B s .
imparem numerum B mul-
tiplicans faciat aliquem:

B ’
C.OIOO 6e0se sosee

SaEus C impar erit.
Quia enim C componitur € ex tot numeris
. . ) % 15.def. 2,
ipfi Baequalibus, quot A vnitates habet: pa-
tet C componi ex multitudine impari nume-
rorum imparium, ideoque imparem® effe.,, a3, ¢,
Q.E. D.
* Schol. 1. Numerus A, numerum imparem C
metiens, impar eff , (P per imparem B metitur,
Si enim negas: aut neuter ipforum A, B impar
effer, ideoque nec C == AB impar * effe poflet; » fch.28.9,
contra hypothefin: aut alteruter tantum ipforum
A, B effet impar, & neque fic Cpoflet ¢ impar efle; ¢, 28. o,
etiam contra hypothefin. Quare vterque A, B
impar eft,
- 3, Paris numeri quadrati latus par eft.

ROP.
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PROP. XXX. THEOR.

' Azl 83 impar numerns A parem nu.

3, B2 . bf L
C merum B metiatur > & dimidium

esus metietur.
Metiatur enim A ipfum B per C: dico C
non imparem efle; quia C pofito impari, et-
e.29. 9. .iam AC==B impar® effer, contra hypothefin,
Ergo C par erit; & A ipfum B pariter me-
v & 7 getur, & ob id eius dimidium quoque * me-
tierur. Q.E.D.

* Cor, Impar numerus parem metitur per pa-

rem.
PROP. XXXI. THEOR.
A Si smpar numerus A ad aliquem
3B o tumersm B fit primus: & ad $pfius
2C~ . duplum 2 B primus erit.

Si negas, A & 2 B primos efle
o. 12. def, 7. inter fe: metiatur eos idem numerus C, Et
¢.fch.29.9. quia A impar eft: C quoque impar @ erit.
X 6;1“" 7 Sed quia C metitur ipfum 2 B, qui par % eft:
¥ 309 etietur C etiam ¥ dimidium eius, nempe B.
" Ergo A & B non ¥ erunt primi inter fe; con-

tra hypothefin.

PROP. XXXIIL. THEOR.
1, A2, B4, Cs8, D16

Numerorum B, C, D, a binario A duplatorsm,

" vnusquisque pariter par cft tantum. _
o hyp. Nam quia® finguli B, C, D e binario faci
«. 6. def. 7. funt : pares eos eflfe® conftat.  Et quum prae-
f.20.de€.7. teread 2y, A, B, C, D: binarius A fingulos
: - -B,C
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B,C,D metitur ¥ peraliquem ipforum A, B,C,D. . ¢ot. .9,
Ergo finguli B, C, D pariter pares® funt, De- ¥ $ def. 7.
nique quia A primus eft, ideoque ipfos B, C, .

D nullus numerus*® metiri poteft, qui non vaus ¢ {ch. 3. 9.
ex ipfis A, B, C, D fit: finguli B, C, D pariter
pares func tantum. Q. E.D.

PROP. XXXIII. THEOR.

A0 Si numerus A dimidium EA babeat
3A s dimparem: pariter impar cft tantum.
Quia enim A metitur ipfum A per2: pa- ]
tet A effe ¢ pariter imparem.  Dico & tan- . o, def .
tum: quia fi- etiam A ponas pariter parem,
metietur ¥ eum aliquis par pariter, ideoque 4. g, def. 7.
idem par eius dimidium §A, qui impar eft

'3, ax. 7.
metietur¥, Q.E. A.¢ “ f:;.:y. 9
PROP. XXXIV. THEOR,
Az Si par numerus A neque fit a bina-

1A om . vio duplatus , neque dimidium § A im-
2 A parem babeat : pariter par eff, & pa-
A0 riter impar. : I
" Nam A pariter parem efle, * manifeftum 4, g. def, 5
eft, quia £A pareft. Secundo, fi ;A& iterum
bifariam diuiditur, & huius dimidium rurfus
bifariam, & fic porro, tandem proueniet ng-
merus £ A impar, qui ipfum A per parem 4
metietur®. Nam fi fecus effet: perueniretur , ¢oe 309,
tandem ad binarium; & A foret a binario du-.
platus. Quod eft contra hypothefin. . Ergo
# A eft etiam pariter impar. Q. E. D. g 9. def. 7,

P PROP.
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.~ . PROP. XXXV. THEOR.

"~ Eaueraeen L...... K....H........F

Si fint quotcunque numeri A, BC, D, EF de<+
anceps propertienales 5 anferantnr autem a fe-
cundo BC &S vltimo EF aequales primo CG,FH;
erit vt fecundi excclfur BG M_'P rimum A, ita
. vitimi exceffus EH ad omnes lpﬁm anteceden--
tes A-BC—-D. . o '
’ Ponatur FK—=BC, & FL==D.  ‘Hint qui#’
v. 3.2 L. FH == CQG, erit HK ="' GB. Et quam % fit’
§16.2x. 7. pp; D 2= D: BC == BC: A: erit EF: FL =<'
o. fch. 3. 7. FL: FK==FK: FH, ideoque dividendo * EL:
o LF=LK: FK = KH: FH, & ergo 8G: A ==
. % 1 7. KH:FH== EH: LF + FK - FH = EH:

A-+BC-+D. Q. E D, - ;

"PROP. XXXVI THEOR.
1, A2, B4,C8, D% -
E(=1-+A~+B+C-4D);,ED 496
=~ E31, F62, Grzgy Hayg

R L--.-‘- 4 B .

- 8i ab vnstate quitcengne numeri A, B, C,D’
d¥inceps proportionales “expondntur in_dupla
analogia , quoad totus compofitns E primes fiats
& torus E in viimum D multiplicatus faciat
aliquem : factus ED perfelfus erit. B

- Quot ‘enim funt A, B, C, D, tot funmantur
ab E deinceps proportionales & in eadem ra--

¢ 4. 7. tione dupla, E,F,G,H. Ergo¢tA:D="
.- ) E:H.

A
AS

)
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E:H. HincobED —=cAH=—:H: eum, , ,
adhuc ==E, F, G,H,ED; & ergo F—E: E
="ED—E: E+4-F-+G-+ H. Eftautem~ 3.9,
YF—E=>==:2E-—E=—E. Quare ED —E=—~v confir.
E-+F+G-+H, &additoE =1+ A+ B
~+C—+D,ericED=1-+A+B4+C-+D
~4-E +F 4+ G-~ H, qui finguli runveri-par-
tes funt ipfius ED, quia ipfum ED tam nu-
merus® D, ideoque* A, B, C, quamV¥ H, ideo- ¢- 8- 2% 7.
que E, F, G ® metiuntur. Denique dico nul- * /', > :‘
lum alium, pragter eos, metirt ipfum ED: ¥. dem.
Pone enimaliumK, qui ipfum ED metiatur per * ‘::":5‘ &
L. Quia igitur ob KL==*ED eft E:L==K: ., ¢ ax. 7}.
D; K autem ipfum D non # meritur: neque 8- 1. .
E ipfum L ¥ metierur.. Erunt icaque ?E, LY :?";‘f‘”
primi inter fe, ideoque * minimi eandem ra- 4. 25, 7.
tionem habentium. Quare, quum fuerit E:

== K D, L metieeur € ipfum D, & proinde 2. cor. 2t7.
erit aliquis # ipforum A, B, C. SitL = B.
Sed quia E, F, G funt in eadem ratione, in
quaB,C,D: eritexaequo ¢ B: D=E:G,
& hincBG="ED ==V KL. Quare quum
Gt B:L==7K:G, & B=L: erit & K=Gj3
contra hypothefin. Ergo nyllus alius nume-
rus praeter A, B, C, D, E, F, G & H ipfiusED
pars? eft. Quare ED=A+4-B—+-C—+4-D-- 4.3 def. 5.
~+ E+4 F 4~ G-+ 1 perfeQus¥ numerus eft, % 2 det7.
Q. E. D.

p. - EV-
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DEFINITIONES.

1. Commenfurabiles magmtudme: dicuntur 4
quas eadem menfura meticur. ¢
2. Incommenfurabiles autem, quarum nul-
lam efle communem menfuram contingit,

3. Reftac lincac potentia commenfurabiles
funt, quum ea, quae ab ipfis ﬁunt, quadrata
idem fpatium metitur;

4. Incommenfurabiles autem, quum qua-
drata, quae ab ipfis fiunt, nullum commune
fpatium metiri contingit. ;

5. His pofitis, oftenditur, cuicunque reQae
lineae propofitae retas lineas , -multitudine
" infinitas, & commenfurabiles effe & incom-
menfurabiles, alias quidem longitudine & po-

“tentia, alias vero potentia folum. Vocetur
autem propofita recta linea rationalis ;

6. Et huic commenfurabiles, fiue longitu-
dine & potentia, fiue potentia folum ratio-
nales 3

7. Incommenfurabnles vero fryationalesvo-
centur.

- 8. Et quadratum, quod a re&a linea propo-
fiea fir, dicatur rationale;

9. Et
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9. Et huic commenfurabilia quidem ra-
ttomalia;

10, Incommenfurabilia vero dicantur srra-
tionalia. .

1. Etlincae, quae +incommenfurabilia pof-
funt, vocentur drrationales ; fi quidem ea
quadrata fint, ipforum latera; fi vero alia
quaepiam relilinea, ipfae a qmbus aequalia

quadrata defcribuntur.
+ Puta irrationalia, *
* Scilicet re&a poffe fpatium dicitur, i qua.
dratum ab ea defcriprum fpatio illi aequale eft.
* In locum terminorum bic definitorum fe-
quentes notas breuitatis ftudio fubftituimus, .
E eft nota commenfurabilium. Si quando

feriptum fuerit AB X CD, leges: reftz AB, CD
longitudine commerifurabiles funt, Et fi inter
Ellmum magnitudinum binas quasuis proximas

anc notam deprehenderis, cogitabis, eas omnes

fibi inuicem commen(urabiles efle, Sed, A non &

B notat, fpatia A, B incommenfurabilia, vel reftas

‘A, B longitudine incommenfurabiles effe.

€ nota eft retarum linearum potentia folum
commen{urabilium, fiue longitudine tantum in-

- commenfurabilium.

€ eft nota reGtarum potentia & longitudine
incommenfurabilium,

p notat quamuis magnitudinem rationalem.

oA quamuis irrationalem magmtudmem defi-
gnat.

V indicat ream, quz fpatium quoddam pot-

et. E. ge. V EF eftrefa quae fpatium EF poteft,

vV (ABq—BCq) eft re@a, cuius quadrato relta AB
plus poteft quam reta BC.

P3 - * Poflu-
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¢ Pofiulatum.

Poftulatur, quamlibet magnitudinem toties pofie
muitiplicari , donec gquamliber magnitudinem
eiusdem generis excedat.

* Axiomata.

1. Magnitudo, quotcungue magnitudines me-
tiens, compofitam quoque ex ipfis metitur.

3. Magnitudo, quamcunque magniradinem me-
tiens, metitur queque omnem magnitadinem, .
guam illa metitur.

3. Magnitudo, metiens totam sagnitudinem &
sblatam , metienr & reliquam.

4. Omnis magnitudo fe ipfam metitur,

5. Maior magnitudo minorem mvetiri nequit.

6. Si magnitudo toties magnitudinem conrines,

' vel in ea continetur, quoties numerus vniratem,
wel vnitas in numero: magnitudinis ad magnita-
dinem eadem ratio eft, quae numeri ad vnitatens,
vel vnitatis ad numerum,

PROP. 1. THEOR.

Duabur magnitudinibus AB, C expofitis, fin
maiwi AB auferatur maius quam dimidium,
&7 ab eo, quod reliquwm cff, yurfus auferatur
mains guem dimsdium, & boc femper fias : re-
linguetur tandem quaedam magnitudo, quae mi-

wors magnitudine expofica C minor erit.
a. poft.1o, D Sit enim * DE lpﬁﬂ§ C mml-
A ) tiplex ipfa AB maior, & fint
-‘TK K © eius partes DF = FG = GE

B 1 1¢ {N = C. Avuferatur ab AB di-
111 1IN dia maior BH, & a reliqua AH
BC *LE 1 dimidia maior HK, & fic de-

‘ceps donec in AB partes AK, KH, HB aeque
multae fint partibus DF, ¥G, GE. Jam quia
o . N . i DB
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DE > AB, &ablata EG < § DE, & ablata BH
> § AB: erit reliqua DG > AH.  Eadem
ratione erit DF >AK. Ergo AK<C.) Q.

dliter,

Fiant eadem quae antea, & praeterea in re-
&a quadam capiantur relitae AK aequalestot
partes LM, MN, NO, quot funt diuifiones in
AB. Etquia BH> £.B: erit BH>HAD>
KA ; ideoque BH > ON. Simili ratione eft
HK > NM. Ergo tota AB>OL. Hinc

&DE>AB>OL. Eftautem”? DE:QLg %. 5.
== DF:LM. Quare ¥ DF > LM, id eft, C v fcb.16.5.

>AK. Q E.D.

Idem demonfirabitur , etiamfi non maiw di-

midio, fed ipfum dimidium, continue aufera-
tur. :
: PROP. Il. THEOR.
C Si duabus magnitudinibus inac-
¥ A q_aalt’bm ABy CD expofitis , detralla
* 1 1g Jemper minere de maiore, reliqua
minime praecedest em metiasur; ma-
gritudines AB, CD incommenfurabi-
les erunmt. :

D™ B E Sinegas: fit? ipfarum AB, CD& 1. def.10

‘ communis menfura E.  Jam quia
AB dividens ipfam CD relinquit aliquam €F
fe ipfa minorem, & haec CF diuidens alteram
AB etiam fe ipfa minorem AG,& hoc femper
fieri ponitur: relinquetur tandem aliqua AG
< E. Quum vero E metiatur ipfam AB, &

AB ipfam DF : Emetietyr*quoque iplam DF. ¢ 2. ax. 0.

/ P 4 Sed
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C Sed & totam CD metiri ponitur:
ergo ¢ & reliquam FC metietur,
¢ & hinc quoque ! ipfam BG, quam
CF meticbatur.  Quare E, me-
tiens AB, & BG, metietur quo-
: I que fe ipfa minorem AG. Q.
* s axie ) E E A~

g, L ax. 1o,
& 2 ax. 1o, 'F

PROP. IIL. PROBL.

. Duabus magnitudinibus commenfurabilibus
. AB, CD datis, maximam carum communecm
" menfuram inucnire.

Caf. 1. Si minor AB maiorem CD metitur:
3. 4 & 5. liquet 9 ipfam AB efle maximam communem

.10 menfuram. Q. E. F,
Cr " Caf. 2. Si minor AB maiorem
b CD non metitur: detrahatur, quo-
IE (A tes fieri poteft, AB de €D, & reli-
4 " qua EC de AB, & fic deinceps, du-
T TF nec relinquatur aliqua AF, quae me-
s tiatur praecedentem EC ; id quod
Lo L 1 tandem fiat ¢ necefle eft.

"D B G Quum ergoAF ipfam EC, &haec
ax. 10. ipfam BEmetiatur: AF quoque* ipfam BF, &
% I ergo”totam AB, ideoque *ipfam ED metietur.
ax. 10, Sed eadem AF metitur ipfamEC: ergo#totam
CD quoque metitur. Eft ergo AF ipfarum
-AB, CD communis menfura. ~ Dico autem &
maximam effe. Si enim alia G > AF meti-
retur vtramque AB, CD: eadem G metiretur
» 3. ax. 1. quoque * ipfam ED, ergo &’ ipfam EC, &*

% 2,
2 4.
I
1.
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ipfam BF, &*ipfam AF. Q.E.A% Ergot s.axm.
AF eft maxima vtriusque AB, CD menfura.
Q. E. F ' _
Cor, Ex hoc manifeftum eft, fi magnirudo
G duas magnitudines AB, CD metitur, & maxi-
mam ipfarum communem menfuram AF metiri.

PROP. 1V PROBL.
Tribus ma gmtudmtbm commmﬁcrahhém

A, B, C Jdatis, maximam zpﬁzrum communem
mcnfuram snucnire.

Sumatur ¢ duarum A, B ma- & 3. 10,
Xima communis menfura D.
Caf. 1. Si haec D metitur ter-
tiam C: erit faGum.
Nam D communem efle men-
AB C DE furam patet. Sivero maximam
efle negas: it ea E>D. Er-
go E metietur * ipfam D. Q.E. A¢. Qua- . cor.3.m.
re D maxima cogxmunis_menfura erit. Q.E.F.¢. 5 ax.10.

' Caf. 2. Si vero D tertiam C

: non metitur: fumatur ® ipfarum
C, D maxima communis menfu-
raE. Dico fattum.

[y

' Primo -enim fumi pofle com-
} I munem menfuram ipfarum G, D
I fic liquet. Quia A, B, C com-
ABCDEK menfurabiles ponuntur: erit ea-
rum? aliqua communis menfura. Haec, ip- ¢. 1. def.10.
fas A, B metiens, metietur quoque * jpfam
D, & ergo erit ipfarum C, D communis mens
: P s fura,
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* &I 1o ' fura. Sitea igitur E: & patet
E efle communem trium A,B, C
. menfuram. Deinde i poms
sliam F > E pro communi ea-
= cor.3.30..1 randem menfitra: metietur* F
v. byp. ipfam D, & ipfam C, ideoque*®
3 { I ipimE. Q. E. A¢. ErgoE
: ] I eft maxima trium A, B, C men-
ABCDEF furs. Q.E.F. - SN
. Corell. Hinc fi magnitudo F tres metiarur
magnitudines A, B, C: & ipfacum maxn:nun com-
munem menfuram E metietur,

PROP. V. THEOR. .
Commenfurabiles magnitudines
A, B, inter fe rationewm babernt,
: am numerus ad numerum,
¢.1.def.10. I Quoniam A £ B: metiewur?
o eas aliqua C. Et quoties C metitur

<+

B . .
A, tot vnitates fint in numero D,

‘B L }35 quoties autem C metitur B, tot fint
x. 6. ax.10. vnitates in E. Hinceft % A: C

B=D:E. Q.E.D.

PROP. VI. THEOR.

Si duae magnitudines A , B, inter [¢ ratie-
nem babeamt , quam wumerus D ad nsmerum
E: magnitudines A, B erumt commenfurabiles.
. Quot enim vnitates funt in D, in tot ae-
quales partes diuidatur A, & vni harum fit
=—C. EftVergor:D=C:A. Sed poni-
twr D:E= A:B. Quare ex'sequq 1: E=
oo Lo C:B,

Fig Prop.V.

¥. 6. ax. 10.
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<€ : B, ideoque C metitur B. Metiebatur
‘autem A. ErgoAgB. Q. E. D.
' dliter,

Quot vnitates funt in D, i in
I } tot partes aequales diuide A,

o

earumque vni fit==C. Etquot
vnitates funt in E, ex tot ma-
8 ¢ F & goitudinibus ipfi C aequahbus
. 5 componarurF. Ergo etV A:
}5 "g C=D:n&C:F=1:E&
ergo ex aequo A:F =D:E,
Sed erat A: B—=D:E. Quare A:B==A:F.
Ergo®*B8 =—F. Metitur autem C ipfam F,« 9. %
ergo & ipfam B.  Sed eadem C metitur A,
ErgoA £C. Q.E.D.

Coroll. Ex hoc manifeftum eft, fi fint duo
numeri D, £, & refta linea A, fieri poffe vt nu.
merus Dad E numerum ita reGtam A ad reftam F,
Si autem inter ipfas A, F media proportionalis G
_ fumatur, fieri poterit, vt numerus D ad E nume-
rum, ita figura quae fic a re&ta A ad figuram (imi-
lem fimiliterque defcriptam a re®ta ‘G. '‘Nam ® o, 2, cor,
figura quae fit ab A eft ad fimilem fimiliterque 20. 6.
defcriptama G—A:F=D: E. :

PROP. VII. THEOR.

: Incammmﬁarahler magnitudines A,
B inter fe ratiomem non -lmbmt, quam
numerys ad numerum.
A B Sienim A ad B haberet rationem
numeri ad numerum: foret # A £B; 4. 6 1o
-contra hyp.
" PRO P.
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PROP. VIII. THEOR.

Si duae magnitudines A, B inter [¢ rationem
non babeant , quam numerus ad numerum : in-
commenfurabiles erunt,

Si enim effet A £ B: foret” A ad B vt mf
merus ad numerum; contra hyp. '

PROP. I1X. THEOR,

Ouac a reftis kincis A, B longitudine com-
menfurabilibus funt quadrata imter [¢ rationem
babent, quam quadratus numerus C* ad qua-
dratum numerum D>, Et quadratsa Aq, Bq
inter fe rationem babentia, quam quadratus
numerys C* ad quadyatum numerum D>, &’
latera A, B babcbum longitudine commenfura-
bilia, Quadrata vero, quac a longitudine in-
commenfurabilibus »ectis hncis E, F fiunt, inter
Je rationem non babent, quam quadratus nu.
merus ad quadratum wumerum. Et quadrats
Eq, Fq inter f¢ rationem non babentia, quam
quadratus numerns ad quadratum numerum,
neque latera babebunt longitudine commenfura-

bilia,
————A T Sit AXB, &%A:B
, =C:D. Quia Aq: Bq*

T B  —(a:B);&cuDr=¢
J(; 4~ 83 6. (C:D)*: erit AQ:Bq ==

3 & C*:D% Q.E.D.

CD on. 3 Q

Aliter. ,

Sit A£B,&A:B=C:D, & fumatur
Rgl. fub A, B, nec non numerus CD.  Ergo
- erit
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erit A:B—=C:D=7C?>:CD.. Sed¥A:Bwn1m.7
==Aq: AXB. Quare Aq: A X B=C*:1 b ¢
CD. Rurfus, quia A:B=C:D=‘CD:D?,
& A:B=2 AXB: Bq: erit A > B: Bq ==
CD: D2 Ergo ex aequo Aq: Bq =B*:D2.
Q. E. D.

2. Sit Aq: Bq = C?: D*: dico fore A< B.
qua enim Aq:Bq=°(A:B)* & C*:D*
—¢(C:D)%: eritA: B==C:D, & ergo® * & 10
AgB. QED.

dliter,

Ndm ? C?, CD, D* demceps proportiona-
les funt inratione C:D. Et¥ :=Aq, A<D,
".Bq inratione A : B. Ergo A:B==C*: CD.
Ergo AgB. Q. E.D. '
Er——— 3. NonfitExF. Iamﬁdl-
- T cas, Eq ad Fgq efle vt nume-
rus quadratus ad quadratum erit* E L F; A per pare
contra hyp. Quare non eff Eq ad Fq vt nu- o
merus quadratus ad quadratum, Q. E.D.'

4. Non fit Eq 3d Fq vt quadratus nume-
rusad quadratum. Iam fi dicas EX F: eritEq
ad Fq vt quadratus numerus ad quadratum#;
contra hyp. ErgoE non £ F. Q.E.D. & putt
. Corollar. Er manifeftum eft, ex iam demon-
firatis, lineas, quae longitudine funt commenfu- .
rabiles, omnino & potentia commenfurabiles ” v, £.10.&3,
effe; quae vero potentia commenfurabiles, non def. 1o
femper & longitudine (quum earum quadrata pof-
fint efle inter fe vt numeri non quadran), & hing,
quae longirudine incommenfurabiles funt, non
femper & porentia incommenfurabiles efle; quae
vero potentia incommenfurabiles, omnino & lon-
gm:dme incommenfurabiles effe.

PROP.
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PROP. X. THEOR, -

Si quatuor magnitudines propor-
tionales fucrint, A:B= C : D;
prima vero A fecundae B fuerit
commenfurabilis; & tertia C quar.
tac D commenfurabilis erit.  Et
fi prima_A fecundae B fuerit in-
commenfurabilis : & tertia C quar-

" ABCD tae D incommenfarabilis erit.

£ ¢ 10

" 6. 10 .

€ 7 l—on

g 8. 10,

1. Quia A £B: £AadB, ergo etiam C ad
D, rationem habet quam ‘numerus ad gume-
rum. Ergoeft®C£D. Q.E.D.

2. Quia A non £ B: non habet A ad B -
tionem ¥, quam numerus ad numerum, Sed
A:B=C:D: ergo nec C ad D rationem
habet numeri ad numerum. . Ergo¢ Cnon £
D. QE.D. ’ L

* 1, Schol. . Hinc fi quatuor retarum proportio-
malium prima A fecundae B eft potentia folum
commenfurabilis : tertia C quartae D etiam po-
tentia folum commenfurabilis erit,  Quia enim

Aq: Bq=Cq: Dq (2. 6.) erit Cq 5 Dq. £t

~ quia non eft C L D, patet effe C € D.

* 3, Schol. Et fi rearum proportionalism
prima A ©€ fecundae B : erit & rertia C OF quar.

LEMMA.,

Diffimiles plans numeri inter [¢ vationem non
babent, quam quadyatus numerus ad gqwadra.
tum numerum. -
Hoc manifeftum eft per 2. fch. 24. 8, &

a6. 8. _
- PROM

tae D.
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B PROP. XI. PROBL.
A B 4. ' Propofitac refae

E --—————e—  Cio. lncue A snuenire
D Auas reflas  lincar
' - sncommenfurabiles,
alteram quzdem longzmdzm tamdam, alteran
Devo ctiam potemtia.

Exponanmx v duo numeri B, C, diffimiles e. ot. def. 5. ”
plani, & fiat® B: C = Aq: Dq. Erit D €A. *- . 6.10.
Sumatur® inter A, D media propornonahs g6

cho fore E € A.

“Nam quia B ad C non? habet rationem - ¢ Jem. hui.
meri quadrati ad quadratum: nec Aq ad Dq'
eam rationem habebit. Ergo* D ipfi A lon-'g. 9. 10,
gn:udme incommenfurabiliseric. Quiatamen
Aq ad Dq rationem numeri ad numerum habet:
erit¥ D ipfr A potentia commenfurabilis. ¢ 6. 0. &3.
Quare D e A 3 def. 10,

Secundo quia A: D==* Aq:Eq, & A non w. 2. cor,
£D: erit® quoque Aq nongEq, & hinc 4 E._ 2 &

10\ Io.

€A QED & : - ‘ﬂq..dtflb.

1) .
* Cor. Patet etiam fi duarum reftarum quadrata
. habeant rationem numeri ad numerum nec tamen
quadrati numeri ad quadratum, te&as poteatia fo.
lum commenfurabiles efle. A

* Schol. ‘Simili ratione p]ures inueniri pof:
funt, expofitae | re&ae potentia folum ¢ommenfits
tabnles. :

PROP.
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PROP. XI1I. THEOR.

Quae A, B cidem magnitudini C
Junt ¢ 0mmcﬂﬁtrabzla, & inter f¢ com~
menfurabiles funt.

Quia A£C,&B

DB cCiviAiC=
i | Howl676.Kyg; D:E &C:B=F:C.
BCA .. ... 0 Sv:tmantur-,—,-H,I,K
minimi ? in rationibus ID) ad E & Fad

'G. Ergo, quiaH:I==D:E, erit A:C=
‘H:1. Etquial:K=F:G, erit C:B=L:K,

Ergo ex aequo A: B—=H:K. Quare* A g
B. Q. E. D. ‘

* Schol. Hinc omnis re@a linea rationali li.

'neae commenfurabilis, eft quoque rationalis (6.

def. 10). Et quae rationalia fpatia poflunt, ratio-

"nales funt. Et omnes reftae rationales inter fe’

commenfurabiles funt, faltem portentia. Item
omne {patium rationali fpatio commenfurabile eft

-quoque rationale (9. def. 10.) & omnia fpatia ra-

tionalia inter fe commenfurabllna funt

PROP. XIII THEOR.

A— — Si fint duae magnitudines
‘ - A, B, & ahtera quidem A
'B _ eidem C fit cammenﬁwabzh:,

alters vero B incommenfura-,
bilis : magnitudines A, B inter [ incommenfu-
rabiles erunt.
. Sienim effer B A: quia &CEA, fbret¢
B £ C; contra hypothefin.

* Scbol Magnitudines ergo, quarum altera eft

rationalis, altera irrationalis funt inter fe incoms
menfurabiles.
PROP.
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PROP. XIV. THEOR.
Si duae magnitudines A, B com-
menfurabiles fint ; aliera autem ip-
Jarsm A alicui magnitudini C fit in-
, commenfurabilis : & reliqua B ei-
A . dem C incommenfurabilis erit. -
"ABC o »
Si enim effet BEC: quia A £ B, foret? 4. i1. .
A £ C; contra hypothefin.
' * Schol. Hinc fi duae reftae fint longitudine
commenfurabiles, altera autem ipfarum alicui re-
&ae fir potentia folum commenfurabilis : & reliqus
eidem potentia folum commenfurabilis” erit. ~

PROP. XV. THEOR.

-

A— S quatwor reclac lineas
B—— A,B,C,D pragorti«male;
E— Juerint s prima vero A tan-
C- 20 plus poffit quam fecunda B,
D——r— quantum cff quadratum re-

F— élac lincac E [ibi commenfu- -
rabilis longitudine: & teytia C tamto plus po-
terst quam quaria D, quantum cff quadratum
- yeélac lincac ¥, fibi longirudine commenfurabs.
lis. Quod fi prima A tanto plus poffit quam
Jecunda B, quantum off quadrasumreitae ineac
E fibi incommenfurabilis longitudine : & tertia
- Cquam quarta D tanto plus poterit, quantum
eft quadratum rellae lincac F fibi- longitudine
sucommenfurabilis, . S
Quoniam A: B==C:D: erit Aq:Bq="%9 2. 6.
Cq:Dq, Sed Aq=‘Bq -+ Eq, & Cq ="'« hyp.
S Q ; . Dq
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A————  Dq-+Fq: ergo Bq—+ Eq:

, B Bq=Dq++Fq:Dgq; &

x17. 5  E—— diuidendo Eq: Bq* =Fq:

16 G Dq. Quare E: B=7F:

A COT 45 |y D, & inuerfe B:E —*D:

“F F. Sed A:B==C:D:er-

goexaequo A:E—C:F. Hinc fi.fit A g

0 E,erit& # F £C, Si vero nop fit A £E,
7™ necerit* FE£C. Q.E. D.

PROP. XVIL. THEOR. ,
Si duac magnitudines come
B, D " menfurabiles AB, BC com-
ponantur : & tota magnitu-
do AC vtrique ipfarum AB, BC commenfura-
bilis erit.  Quod fi tota magnitudo AC vni ip-
farum AB, BC fit commenfurabilis : & quae &
principio magnitudines AB, BC commenfurabi~
kes crunt.
w1.defo. 1. Quia AB £ BC: fit’ earum communis
1 ex 1o.menfuraD. Ergo £ D metietur totam AC;
& hinc’ ABL ACLBC. Q. E. D,
2. Quia AC £ AB: fit earum menfura D,
* 3.8%.10 guge etiam ® metietur ipfam BC. Ergo AB
<'BC. Q.ED. . . .
. * Cor. Etfimul patet, totam magnitudinem

AC, quae vni partium AB commenfurabilis fit, re
lique BC etiam commenfurabilem effe,

PROP. XVII. THEOR. '

A B C Si duae mapnstudi-
‘ D 5 sies ncommenfurabiles

- . - AB, BC compenantur :
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& tota magnitudo AC vtrique ipfarum AB,BC
- dncommenfurabilis erit.  Quod fi tota magni-
tudo AC vni ipfarum AB, BC fit incommenfura-
bilis: & quae a principio magnitudines AB,BC
incamenj?;rabilu erunt. :

1. Si enim effet AC € AB: metiretur eas”™
aliqua D, quae & ¢ reliquam BC metirerur.
‘Ergo eflet ABL * BC; contra hypothe-
fin. Quare ACnon £ AB.  Et eadem ra-
tione ACnon £BC. Q.E.D.

~ 2.51 ACnon£AB; & tamen ABELBC: me-

~ tietur eas'aliqua D. Ergo eadem D metie-
tur totam AC, ideoque erit AC £ AB; con-
tra hypothefin. Ergo AB non £ BC; quod
-etiam demonttrabitur fimiliter, fi pofira fuerit
ACnon £ BC. Q.E.D.

. *.Coroll. Et manifeftum eft ¥, magnitudinem

AC, quae vni fuarum partium AB incommenfu-
rabilis eft, reliquae etiam BC incommenfurabilem

LEMM A,

neam AB applicetur paralle-
A} logrammum AD deficiens fi-
- gura quadrata DB, parallelo-
. grammion DA applicatum acquale cft i yelan-
gulo, quod fub partibuc AC, CB reltac lineas
“AB, ex qpplicatiom Jaltis y continetur, ’

Hoc per fe patet, quia CD == CB,
Qs PROP.

D S ad aliquam rectam U<

x. 1. def. e,
£ 30 Ao Tow

¢ L. aX. 10

v.cor 1610,
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PROP, XVIII. THEOR.

Si fust duae rectae lineac inacquales A, BC,
quartae autem parti quadrati, quod fit @ mino-
ri A, aeqmale parallelogrammum ad maiorem
BC applicetur, deficiens figura Z’z;:drata , &
in partes longitudine commenfurabiles BD, DC
zpjgm BC diuidat: mator BC tanto plus poteris

uam minor A, quantums eff quadratum. reclae
* lincae fibi longitudine_ commenfurubilis. Quod
fi masor BC tamo plus poffit quam sminor A,
quantum ¢ff. quadratwm reflac lincae fibi lmgi-
tudine commenfurabilis ; quartac ausem parsi
gquadrati, quod fit a minors A, acquale parak-
lelogrammum ad maiorem BC applicetur, de-
Jiciens figwra quadrata : in partes BD,DDClom-
giudine commenfurabiles ipfam BC diuidet.

R ' ¢ _ 1 Bifecetur enimBCin

FED = E,& fir EF=—ED. Ergo

FB=DC; &4.BD>DC

v. 62 ~}4EDq=" 4 ECq. Sed ? 4 BD>DC
°'12¥:u& = Aq, & 4 EDq ==*FDq, & 4 ECq =%
%. fch, 4.2. BCq.  Ergo Aq-+FDq=BCq, & hincBCq
¥ hyp.  ~Aq=FDq. Etquum fit BD¥ £ DC,ac
o o 0. ideo® BC £ DC € DC =4 FB: -patet elle BC*
"£FD. QED., °~ :

" 2. Site BDXXDC=—1} Aq, & fit BCq —
Aq==quadrato re&e ipfi BC commenfurabi-
lis longitudine, Dico BD £ DC, Nam, vt
antea, oftenditur, effe FD) re®am, cuius qua-
drato BC plus poteft. quam A. Quia ergo
BC £ FD: erit* & BC £ BF—+DC." Sed

BF




- e TR

4

\

LIBER X. 245

. \ .
BF+DC¢ £ DC. ErgoBC £2DC, acideo p. 12 10.
BD“gDC. Q.E.D. |

PROP. XIX. THEOR.

Si fint duae reltac bincae inaequales A, BC, Figi prop.
quartae autem parti quadvati, quod fit & mino-  XVIIL.,
ri A, aequale parallelogrammum ad maiorem

" BC applicesur deficiens figura quadrata, & in
partes incommenfurabiles longitudine BD, DC

"ipfam BC diuidat = maior BC tanto jlu: pote-
.7t quam A minor, quantum eft quadratum re-
&ac lincae fibi longitudine incommenfurabilis,
~ Ouod i masor BC tanto plus poffic quam minor
A, quantum oft quadratum rellae lincae fibi
longitudine incommenfurabilis; quartac asem
parts quadrasi, quod fir a minori A, acquale N
parallelogrammum ad maiorem BC applicetur, [ |
deficiens figura quadrata: in partes BD,DC  ’
Iomitudine incommenfurabiles ipfam BC diui~
det. ' -
1. Tisdem enim, quae fupra, conftrudis fi-
militer oftendemus, BCq— Aq=DFq. I2m
quia BD¥ non £ DC: nec eft? BC £ DC. . hyp.
Sed DC £ FB—+DC: ergo BC nong * FB—+ 3 17+ 1
DC, & hinc{ BCnon£DF. Q. E.D.  zeoiio.
2. Quia ¥ BC non € DF: nec eritBC £¢ ‘
DC 4+ BF. Sed DC-BF £ DC. Ergo
BC* non £ DC, nec® BD £ DC. Q.E.D.
Schol.. Tria funt genera linearum re&arum
. rationalium inter fe commenfurabilium, Aut
-enim duarum re@arum rationalium, longitudine
inter fe commenfurabilium, altera zequalis eft
expofitae rationali; aut neutra expofitae rationali
~ . Q3 ‘ aequa-.

i



246 EVCLIDIS ELEMENT.

~ aequalis eft, longitudine tamen ei vtraque eft
commenfurabilis ; aut denique vtraque expofitae
rationali commenfurabilis eft folam potentia,

* Hi func illi modi, quos innuunt fequentia
theoremara, vel fupponunt. Notet hic etiam
legens, fi reltis lineis motam hanc P € appona-

* mus, nos intelligere reftas rationales longitudine
& potentia commenfurabiles ; fin ipfis adfcribamus

notam P €, intelligendas efle rationales potentia
folum commenfurabiles, ' :

PROP. XX. THEOR. .
D B C  Qued fub ratiomalibus
longitudine commenfurabi-
: /lfbm rectis lineir -AB, BC
. ccundum aliquem praedi-
A Horum madorqum, gﬂim-
tar vellangulum AC rationale eft.

w 8 vel 9.  Defcribatur ex ABquadratum AD, quod?
. *l‘:f- o. perit. Atque, quum fit ¥ ABx BC, &DB
oL );p == AB: erit DB £ BC. Hinc, quia BD :BC
x 1010, =='AD: AG, eft* AD £ AC, ideoque *AC{.
a, 9.def.10. Q.E.D. . ’ )

PROP. XXL THEOR.

. Si rvationale ad ratiomalem AB applice-

Fig. prop. p
'fmp::l' tur : latitudinem BC efficit rationalem f&’ ol
AB, ad Zuam applimtum e, longitudine com-

menfurabilem.

u-8.def.o.  Defcribatur ex AB quadratum AD, quod#
v. 9. dgﬁ lo. rationale erit.  Ergo AC £* AD; hinc, quia
ES., AC: AD=EBC:BD vel AB, erit & BC * ¢
x. 6.dcf.10. AB, ideoque BC* ¢, Q.E.D.
: ' ) * Schol.

t

e — e —

—
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* Schel. Hinc quod fub rationali & irrationa~
1i ¢ontinetur re&tangulum, irrationale eft.

PROP. XXII. THEOR.
uod [ub ratianalibus potentia folum commen- .

. ﬂr.agﬁlibix reclic ligeis I{B, BC {mtimtur re- F’%b[””

ix  élangulem AC irrationsle eft 5 & rela linca

<1 Apfum pasens ¢ft irrationalis ; vocetur autem
Media. ' v
 Defcriptum eriim ab AB quadratum AD

' rationale erit. Et quia AB = BD: erit BD

*  @BC. Hinc, quum fit BD: BC—=¢AD:AC,¢.1. 6

¥ erit AD“non£AC. Quare AC*eftq, &* ' '

» 10.def. 10,

" re@a, quae ipfum AC poteft, v eft cA. Q.. 11, def. 1.

Schol. Media autem vocatur propterea, quod  »
ipfius quadratum eft re&angulo AC aequale, & ipfa
. media proportionahs eft inter AB, BC latera,
E

* Rgl. etiam fub P € contentum, & fpatium
omne, quod media poteft, medium vocatur.

i _ LEMM A.

Si fint duac refiac lineac AB, BC: erit, v1 pig. prop,
prima AB ad fecundam BC, #ta quadyatum XX.
AD, quod fit a prima, ad reftangulem AGC
quod fub duabus reltis lineis AB, BC contine-
tur., - : '

Defcripto quadrato ex AB, compleatur
Rgl. AC: & propofitio mapifefta erit ex 1. 6.

’ * Schol. Et ergo, vt.vna BC ad alteram AB,
‘ ita AB >< BC ad quadratum alterius AB.

S PROP.
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| PROP. XXIII. THEOR.

¢ D Quod fit a media A, ad ra-
v , tionalem BC applicatum., lati-
tudinem CD efficit rationalem,
B N & ¢i BC, ad quam applics-

. ten cff, bngitudine incom-
Ef G menfurabilem.
Poffit enim A Rgl. FG.
¢ byp F Sed poteft etiam® BD. Er-

goFG=BD. Etquiavtrum-

que fpatium re&angulum ® eft: erit BC: EG
:' ;f :' == % EF:CD, ac ideo BCq: EGq =V EFq:
w 22, 10 & CDq. Iam quum® FE, EG fint p€, & BC?

hyp.  eriam p fit: erit ®* BCq £ EGq, & hinc # EFq

«. {ch.12.10,

8 10.10. & CDq. Quare, quum EF fit p, erit* &CD

v.lem pr. P Deinde quia FE € EG, & FE: EG ¥ —
FEq:FG: erit® FEqnop£FG. Ergo quum

31310 EFq¥CDq,& FGEBD: erit?CDqnon£BD,

v -& hinc # CD non £ BC, quia CDq : BD = ¥
CD:BC. Q.E.D.

PROP. XXIV. THEOR.,
Medise A commenfurabilis B media eff.

EA'—I-)—-l B+———+ Exponatur CD

P, ad quam appli-

: - cetur Rgl. CE =
5230, c o Aq, & Rgl.‘ CF
2. hyp. vel = Bq. Ergo*

COL. 9.10.

ek EDpECD. .Iam quiaqu £ Bq: et & CE
10. 10. ECF, & hinc ED? £ DF. Quare DF eft* p
. 3-fch.1210.& €¢ CD. Hinc patet®, CF efle p, &, quae

s 13. 10,

%. 22, 100 ipfum poteft, B mediam effe. Q.E.D.
Coroll,
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.. Coroll. Ex hoc manifeftum eft, fpatium CF,
medio fpatic CE commenfurabile, medium effe:
nam quaeipfum poteft B etiam media fit, necefle eft.
Schol. Eft autem cum mediis, ficue cam ratio-
nalibus, compararum. Aliae mediae commenfu-
rabiles funt potenna tantum; aliae vero longjru.
dine, & ergo potentia fimul.
* Ec praeterea notandum eft, hoc theorema
verum efle, fine B mediae A longitudine & po.
tentia commenfurabilis fit, fiue potentia folum,

PROP. XXV, THEOR.
D B C  Quod fub mediss lmgt-.
' tudine commmﬁ;rqbilifw
_reltis lincis AB, BC con-
A tinctur re&angulum me-
dium cft,
‘Fiat ex AB quadratum AD, quod medium
erity quia AB media eft. Tam et DB=—=AB £
BC, & BC:BD =*AC:DA: ergo AC£** &
medio DA. Quare # AC medium eft. Q, 4>,
E. D.

PROP. XXVI. THEOR.

Ouod fub mediis potentia -
E P D Sfolum commenfurabilibus re-
C B ~ éti lineis AB, BG continetur
F

reflanguium AC vel ratio- -
A nale eft , vel medium. -
" HK 1L Defcribantur ex AB, BC
quadrata AD, BE, quae me-
dia erunt. Exponatur FG p,
ad quam * applicetar Rgl., 45 4
GH = AD; & ad HM ap-
€ M N plicerar Rgl. MK = AC, & -
' ; Qs ad -
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p ad KN Rgl. NL=BE. Sunt
D ergof FH, HK, KL in dire-

B &um, & GH, NL media.
- ‘Porro, quia FG == KN eft
A p, etiam FH, KL ¢ funt p€
“O F_HK ;1 FG. Sed eft ADZ" BE,

ol

h
- R ideoque GHENL, &,quum -
en6 fit GH: NL = ¢ FH: KL,.
€. 10. 10. erit FH £KL.  Quare
¥. 20, 1o - .
- quum FH, KL fint p£: erit®

C M N FHS<KLp. Et quoniam
' DB: BC —AB: BP, & AD:
AC=—¢DB: BC, & AC: BE =¢ AB:BP: erit
. AD: AC=AC:BE, id eft GH: MK =MK:
v. 22 6. NL, ac ergo, FH: HK —* HK: KL. Hinc
o i, rit & P HKq p, &ipfa % HK p. Ergo’ fi'fic
HK £ FG, erit * MK id eft AC p : fi vero fit
v 22.1e. HK € FG: erit Y AC medjum. Q.E.D.

PROP. XXVl THEOR.

Medium AB non fuperat medium AC ratio-
-uali DB.

C B  Sinegas: fit DB p. Expo-
natur P EF, ad quam appli-
w450 A cetur “Rgl. FG=—AB, & Rgl.
D FH = AC. Erit ergo KG
eibuwo. ], H® < —DBp, ideoque KG p*; FH

ﬁc:"z‘:““" vero & FG erunt # media.
‘;° > F g Hinc” EH & EG funt p€EF,

[ A HG autem’eft p £ EF. Qua-
s.lem.23.10, re EH € HG. Et quia EH: -

&1 10 HG=*EHq: EH><GH: erit EHq¢ non £
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EH><HG. Sed quum EH, HG fint €: erit
EHq-+HGq£" EHq. Eteft 2 EH>XHG £4.16.1.
EH><HG. Quare”EHq-~HGqnong2EH 3 u. o,
S><HG, & ergo*EHq-+HGq+2 EH><HG 7 >
nong EHq -+ HGq, id eft,* EGgnong EHq

—~+- HGq. Eft vero EHq -+~ HGq p. Ergoao.defo.
EGq* eft A, ac ipfa®BEG cA.  Sed eratquo- w it.dekio.
que EG p. Q.E. A ’

* Corqllar. Euidens eft ex oftenfis ', fi fine

' duae reftae EH, HG €, effle EHq -+ HGq non &

a2 EH D< HG.

"% Schol. Manifeftum autem eft, rationale fu.
perare rationale rationali, & rationale cum ratio-
nali facere rationale (per 1. & 3. ax. 10).

PROP. XXVIIL. PROBL. .
Medias inuenire, potentia folum

commenfurabiles, quae rationade con-
tincant, .

Exponantur * duae rationales A, ,,
ACBD B G,gt fiatf A: C=C:B, necnon;. ':3,6.'
*A:B=C:D. Dico Cg€D efle, & mediam * ** 6.
vtramque, ¥ CS<Dp.  , .

Nam quia™ A >< B medium eft, erit & _ ., .
Cq ¢ medium, & C media. Et quumfit Az, 4, ¢
B—C:D, ac A€B: erit" CED. Hinc e fch.10.10.
&7 D media eft. Praeterea quum fit permu- =. 24. 10,
tandloA:C=B:D:ermtC:B=B:D, &
Bq=C><D. Quare, ob Bqp’erit&C, ¢ def.1o.

PROP.
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PROP. XXIX. PROBL.
Mediasr inuenire potentia ﬁ-

dium comtineant.

o . . Exponantur ? tres rationales

% 13 6. €, A,B,C, &fiatx A: D=D:

¥. 12. 6, Al,)BC,EB,&"’B:C:D:E. Dico D,
< E effe quaefitas, '

w.17. 6  Nam quia A,Bp€E,acAXB=+Dq:

«. 21. 10, erit® Dq medium, & D media. ~ Et quoniam

pfeh.10.10.8. C—=D:E,ac B € C:erit DAGE. Ergo

¥ 24 E etiam¥ mediaeft. Oftenfum igitur eft, D,
E medias € efle.

Praeterea quia eft alternando B: D=C:E,

&imperfe B:D=—=D:A,ideoque D: A ==
C:E:erit D>)XE=—=A>C. Eft vero AN

C * medium: ergo & D >< E medium eft. -

Q.Es D. |

. LEMMA 1

Inuenire duos mumeros quadratos, ita vt qui
ex ipfis componisur etiam quadratus fi.
A....ID ..... C.....I.QB

Exponantur duo numeri plani fimiles vel ’

quadrati, AB, BC: & fit vterque par, vel vter-

‘ que impar. Nam ablato BC ex BA, relin-
3 14. & quetur? par AC, qui bifecari poteft inD. Sed
26 9« squi fit fub AB, BC vna cum quadrato ex CD

- 6"2° eft aequalis quadrato ex BD, & is qui fit fub
219 AB, BC ipfe ¢ quadrarus eft : inuenti igitur
funt duo quadrati, nempe factus ex AB, BC,

' &

lum commenfurabiles, quac me- -

»
e ————— -
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& quadratus ex CD, qui compofiti producunt

- quadratum ex BD." Q.E.F.

Corol, Et fimul patet, quomodo. inuenian.
" tur duo numeri quadrati, quorym exceflus fit qua-

dratus: fi nimiram AB, BC fimiles plani fumantur,
Sin diffimiles fumantur: poflunt pari ratione ha.
beri duo quadrati aumeri, qui fiunt ex LD, BC,
quorum ekceflus fit numerus fub AB, BC non quae
" dratus, .

. LEMMA 2
« Inuenive duos quady atos numeros, ita vt qui
ex ”f: componituy non it quadratus, ‘
A..G..H.D.E.F...C........B

Fa&lis omnibus quae in antecedenti Lem-
mate, & praeterea ex numero DC ablata vni-
wate DE; dico quadratum faGtum ex AB per
BC multiplicato vna cum quadrato ex CE non
efle quadramm.

Quum enim, ficut 'antea, faGtus ex AB, BC -

fit quadratus, & hic vna cum CD componat

quadratum ex BD: erit fa&us ex AB,BC,vna’

cum quadrato ex CE minor quadrato ex BD.
Iayn fi fieri poteft fit idem quadratus. Ergo
aut quadrato maiori quam quadratus ex BE,

aut minori, aut ipfi quadrato ex BE aequalis

erit.  Sed quadratus proxime maior, quam

quadratus ex BE, eft quadratus ex BD; & hoc -

is qui fit ex AB, BC vna cum quadrato ex ‘CE
minor eft oftenfus: ergo idem nulli quadrato
maiori, eo qui fit ex BE, aequalis effe poreft,
Deinde ponatur aequalis quadrato ex BE; &

AC
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562 A..G..H.D.E.F...C........ B
. AC=2: DC: erit GC =2 EC, & igitur * fa~
- €tus ex GB, BC cum quadrato ex CE = qua-
drato ex BE. Hinc erit faCtus ex AB, BC
aequalis facto ex GB, BC, &  AB—=BG. Q.
E. A. Quare AB per BC multiplicatus cum
quadrato ex CE non eft aequalis ipfi quadra-
to ex BE. Si tandem ponas eundem aequa-
lem quadrato minori quam quadratum ex BE,
velut quadrato ex BF: it HA =2 PF; &
erit rurfus HC =2 CF, & ideo * fadtus ek
HB, BC cum quadrato ex CF = quadra® ex
BF. Hinc foret fa&us ex AB, BC <+ quadra-
to ex CE = fado ex HB, BC 4+ quadrato
ex CF. Q.E. A. Ergo tandem patet, qua-
dratum fadtum ex AB, BC cum quadrato ex
CE non quadratum effe. Q.E.F

PROP. XXX, PROBL
Inuenive duds rationales potentia folum coms
menfurabsles, ita vt masor plus pa s, quéam mi-
nor, guadrato rectae lincac i lmgit
commmﬁcrahli:.

i Exponatur p AB, & fu-
9. pr.lem.x mantur ¥ duo quadmtx nu-
meri C,D, itavt C— D

non fic quadratus, & in de=«

C 9.D 4_ feripto fuper AB femicir-

culo aptetur AF, vt AFq

. gor, 610, fit? ad ABq vti numerus C—— D ad numerum
C. lungatur FB. Dico fadum.

Quia enim AFq ad ABq rationem habet

numen ad numerum, non autem quadrati ad

. qua-
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" quadratum:erit* AF € AB, ideoque* AF, AB «. cor.n. 10,
funtp@. Sedquia C: C—D = ABq: AFq: A 6.def.10.
erit conuertendo#C:D=—=ABq: ABq—AFq f ;,‘f";?‘ 8"

id e®"BFq. Ergo v (ABq AFq)==BF{g 4.1 '

AB.- Q. E. F. A S

PROP. XXXI. PROBL.

Iunenirve duas rationales potentia folum com-
menfurabiles , ita vt maior plus poffic, quammi gig prop,
ner , quadrato reﬁae lincac fibi lomgitudine in:  XXX.
commenfurabilis. ~

Exponantur p AB, & duo quadrati numeri
C, D*, qui nullum quadratum componant, e lem. 2.
_ & fuper AB defcribatur femicirculus, &  fiat +.cor. 6. 1.
vti C+4-D ad Cita ABq ad AFq, & iungatur
FB. Dico faGum. ' ‘

Nam primo, vt antea oftendetur, AF, AB
efle p €. Secundo quia C+-D:C—=ABq: AFq,
erit conuertendo C~- D : D = ABq: ABq
— AFq id eft BFq¢. Ergoy (ABq— AFq) & 3% &
== BFfnon£ AB. Q.E.F. e ‘;Z',o:

PROP. XXXII PROBL, ) o
Inuenive duas medias potentia fo-
lum commenfurabiles, quac rationale

© comtincant , ita vt mator plus poffic,

: am minor, quadrato reétac lincas
ACBD i lngitudine commenfurabilis.
Exponantur* duae ratiomales A, B €, ita vt n 30, 1,

Y (AQ—Bq) £ A. Sit* ASXB=Cq, & # v 13 6.

Bq =C><D. Dico G, D effc quacfitas, - ¢ a5

Nam

[ BN
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% 22, 16, - Nam quia # A >¢ B medium
eft : C media erit. Et quia Bg
: eft p: etiam C><D eritp. Quia
&ffh-“m-A C BD vex:oA:B:‘l'AXB: Bq =
ulze;n.n;‘;:lo. T C:CXD=*C:D; ®A€

‘a.ich.10.10. B: erit queque* D € C, ideoque erunt C &
g- 2+ 1°. DA mediae € Denique quia A: B—=C: D,
r 5 1% yerity (Cq—Dq)£C. Q.E.F. :

Similiter autem oftendetur inueniri poffe

duas medias potentia folum commenfurabiles, &

" gontinentes rationale, ita vt maior plus poffit,

. . quam minory quadrato relae lincae fibi incom-
3. 3. 19 menfurabilis longitudine . . T

LEMM A.

G _ Si fuerint tres veclac k.
_ neae AB, BC, CD in ratione
C 1D #liqua: erit; vt prima AB ad
A B tertiam CD, dta velfangulion
contentwn fub prima*AB & media BC ad id
quod fub media BC & tertia CD continetur,

Ponantur AB, BC, CD in direGum, & du-
catur perpendicularis AE == BC, & comple-
antur Pgra. EB, FC, GD, quae Rgla. erunt..

: Et quia ergo BC = EA == FB = GC, erit
et 6 AB:BC=—*EB: FC = AB >¢ BC: FC, fimi-
liter BC:CD == FC: GD == FC: BC><CD.
Ergo ex aequo AB:CD = AB >{ BC: BC

- XCD. Q. EDB. - - :

PROP.
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PROP. XXXIIL PROBL.

Inuenire duas medias potemtiy folum com-
menfurabiles, qude medium conmtinegnt, ita ve
maior plus poffit, quam minar a_dratol reclae
lincac fibi longitudine commenfurabilis.

’ : Exponantur® tres rationales €
ARG inviy (Ag—Cq) T ¥
A & fiat Dg=SA B, &D% 4 2
SCE*=B» C:erunt D,E" ¥ "
- uaefitae, *
ADBEC Y Nam quia A, Bp €: erit?* D 3, 2, 0.
media. Er.quoniam A: C=*A>XB:C>+ 6.
B=Dq: D>E==D: E: erit D* € E. * i
Hinc D, E# funt mediae €, atque y (Dq — avfch.ioia.
Eq)’ £D. Patetetiam, quia £ B >< C me- ¥ 4- 1
dium eft, effe & D >< E* medium. Q.E.F. } fh s,
Similiter oftenditur, * quomodo fnuenign. > O™ 24-10-
tur duae mediae potentia folum commenfurabi~™ 3 10
Jes, & medium continentes , ita vt masor plus
paffic , quam minor , quedrato yeliae lincae fibi
incommenfurabilis longitudine.

) LEMMA. .
EA Sit triangulumreitan-
, ulum ABC, refum ba-
. | dens angulum BAC, &
B C ducatur AD perpendicu.
‘ laris : dico CB>< BD
' = ABq, & BC><CD
= ACq, & BD XX DC ==DAq, & demique
BC>AD = BAX AC.
R Nam
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EA Nam tres priores par-
. tes huius propafitionis
D patent ex corollario 8.6
B C & ex17.6. Vltima de-
monftratur , defcripto
o Rglo. EC=BCX> AD,
& Rglo. AF==BA> AC. Nam EC=¢: A,
ABC=7 AF. Q.E.D.

PROP. XXXIV. PROBL. .

Inucnire duas veftas lineas porentia ncom-
menfurabiles, quac faciant compofitum quidem
ex ipfaram quadratis rationale, rectangulum

‘ vere, quod fab ipfis continetar , medinm. ‘
7. 31 10, . Exponantur * AB, BC
C. P6itavey(ABq—BCq)

¥l nongfAB. BifeceurBC

D in D, &ipfiBDq vel DCq

aequale pgr. ad reGam

“28.6 A E AB applicetur®, deficiens
. ® figura quadrara, & fint

AE, EB partes ex applicatione faltaze. De-

fcribatur fuper AB femicirculus AFB, & ex E

ducatur in AB perpendicularis EF, & iungan-

tur AF, BF; quae erunt quaefitae, ,

o 4 2 Quum enim fit BDq=% 3 BCq: erit¥ BE
B nongEA. Ecquia AE: EB=V¥ BA>MAE:
w. lem. pr. AB>X BE =" AFq: BFq: erit * AF o€ BF.
« 10. 1o. Porro, quia AFq -~ BFq = # ABq, AFq -~
ﬂ'lz:;'?;s o BFq eft p. Denique quia EFq == AE ><
%16 EB=Y BDq, ideoque BD = EF, & BC —
2EF; erit AB)XBC =21 ABKEF="*2
S AF

an
2
re
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AFSCFB. Sed AB><BC medium® eft: er- . s o,
go & AF > FB medium € erit. "Q.E.F.  {-cor.agie,

PROP. XXXV, PROBL.

Inucnire duas relfas lineas potentia in- Fyxp:v.
commenfurabiles, quac faciant compofitum qui- XXXV,
dem cx ipfarum quadratis medium, re[Z::-
gulum verey quod fub ipfis continetwr ratio-

nale.

Exponantur AB, BC * mediae € & ratio- » 35 1e.
nale continentes, ita v¢ ¥ (ABq — BCq)
non £ AB, & reliquafiant, ut in praeceden-
te. Erunt AF, FB quaefitae,

' Nam quia AE¥ non£EB: erit &‘BADCAE 4. n. 10,
non £ AB><BE, ideoque * AFq non £ BFq, * * %& :
& propterea AF 6€ BF.  Et patet AFqQ ~ jem 3,

- BFq = ABq medium? effe. Denique quum Afch.ansd,
BC =2 EF, & hinc AB >¢ BC ::P'zABXP,“
EF : erit AB >< EF p, vtpote rationali AB><

BC commenfurabile’,  Ergo &* AF > BF . h.u m.
eitp, Q.E.F. . _

PROP. XXXVL PROBL.

Inucnire duas rellas lineas potentia incom~
menfurabiles, quac faciant & compofinm cx
ipfarum gmadyatic mediwm, & rc&n:‘tfulam,
quod fub ipfis continetur , medinn & adbuc in-
commenfurabile compofito ex ipfarum guadra~

tis,
Rz Ex-' :
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Exponantur ¢ duae mediae €,
AB, BC, medium continentes,
ita vt y (AB —BCq) non £
AB. Reliquafiant vt inprop.
34. Dico AF, FB effe' quae-
fitas. ‘ ' '

Nam AE non £* EB, idéo-

R D C que AF &€ BF. Et quoniam
=.fch.2a10- ABq mediumi * eft: AFq -}~
FBq medium effe pater. Porro quia AEDZEB

¢ conftr- & — ¢ BDq =" EFq: erit AB><BC=12 ABX
s ?3::,4,,02 EF, & ideo’ medium erit AB >ZEF, & propter-
= lem.34.10. ea etiam® AF>< FB. Denique quia AB non
y C;;ng’;- £* BC, & BC £¥ BD, & hinc ABnong?BD:
x 1. 6. & erit¥ ABg non £ AB><BD. Sed AB><BD
10. 1o, == AB >< EF == AF ><FB, & ABq = AFq

e A

o. 19. 10,

—~+-FBq. Ergo AF><FB non¥ AFq—+FBq.

Q.E.F. -

_* Schol. Ex his manifeftum eft, quomodo in-
ueniri poffint dwae mediae longitudine {7 porentis

- incommenfurabiles, Faltis enim omnibus, quae -

in propofitione iuffa funt, & capta infuper G me-
dia proportionali inter AF, BF: erunt G & ABme-

v 17, 6, diae 8€. Nam quia Ggq ==V AF >< BF medio: °

erit G media, & ©€ mediae AB.
Principium Senariorum per compofi-
’ tionems.

~ PROP. XXXVIL THEOR,
Si duae rationales potentia folum commenfu-

rabiles AB, BC componamur : tota AC fryatio--

nalis erst, Vocetur antemn ex binis nominibus,

Quia
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* dium vero eft & AB >< BC¥: erit vtrumque
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A Quia enim AB € BC, erit 2 AB><BC* «. coraz.10.
non £ ABq-~BCq, & proinde 2 AB> =~ .
BC~+-ABq—-+BCq==FACqnong” ABq s ;’7 2

B -+ BCq. Quare quum ABq - BCq J 3. fch.27.10

fit p: erit ACq* ai, & $ AC . s.{ch. 12.10.
¢! B Acta A Qefhu

PROP. XY¥XVIII. THEOR.
b S8i duae mediae potentia [o-
A B Cyuy cwnmmﬁlrabilﬁ AB, »'{C
componantur , quac vationale comtincant : tota
AC drrationalis erit.  Vocetur autem ex binis
mediis prima. :

Nam quumfit” ABq~+BCq non £ 2 AB>< CCOr.27. 10,
BC: erit ABqQ+BCq-+2 AB>{BC=ACq % 17.10. &
nonE ¥ AB><BC: hinc* ACq o, &ergaAC ‘!&':*
ﬂ, Q. E D. & 2. 10.

PROP. XXX1X. THEOR.
A B ¢ St dwae mediae po-
D H G temtia folum commen-
[urabiles AB, BC
compopantur , quae
medium comtineant s
. tota srrationalis erit.
> ' Vocttur ausemex bi-
k K. F, nis medjis fecanda.
Sit DE p, & fiat* Rgl. DEF=—=ACq, &Rgl. = 45- -
DEK = ABq -+BCq. Ergo Rgl.HF ==*2 :: s,
AB><BC. - Et quia ABg, BCq media® funt, u. 16 1o,

-ac propterea ABq-+BCq medium * eft, me- gml:} 2;- 0.

R 3- Rgl.

.
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serigle A B ¢ Rgl DK, HF® me-

D H @ dium. Ergo EK,KF

. 23. 10. erunt*P. ‘Sed quia

, _ AB € BC, erit ABq
£.€0x. 27,30, , _ —+-BCq non £¢2AB

, ><BC,ideft Rgl. DK

~B non £ HF.  Quare

E - K F eft EK non £KF, &

¢.fch.n2.10. ideo EK, KF p € 7 funt, & 7 DG vel EF .
v 37- 1o Patet ergo DF efle’ d, & ipfam AC? i,

v.{ch, a1.10.

9.1u.defao. Q. E. D.
PROP. XL. THEOR.

A B C  Siduac reftae lineae po-
e tehtia incommenfurabiles AB,
BC componantur, quace faciant compofitum qui-
dem ex ipfarwm quadratis rationale, quod au-
tem fub ipfis continctur medium: tota recta li-
nea AC srrationalis erit. Vocetur autem ma-
ior. : ‘
%1.10.& Nam AB><BC non £% ABq -+-BCq. Er-
fch.13.16. go 2 AB >< BC ~+~ ABq + BCq= ACq non
vl e, €Y ABq ~+BCq ; & hinc® ACq o, ac AC

a. Q‘ E‘ D. .‘

. PROP. XLI. THEOR. .

A ‘B C  Si‘dise reftac lineac po-
mnmtvm—]

— temtia incommenflirabiles AB,
BC componantur , quac faciant comp“ét:ft_c‘m qui-
dem ex dpfarum quadravis medium, quod au-
sem. fub ipfis continetur rationale : tota recla
linca AC irrationalis erit. Vocctur autem ra-

* tionale ac medium potens,

Nam,
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Nam, quia AB><BC non £% ABq-}-BCq, «.fch.n3.re!

| .ideoque ACq mon ¥ 8 AB ><BC: erit ACq & 22.10.

. ﬂ 7‘, ac ergﬂ AC ﬂ- Q- EA D- . ;;.. :;.&

%.10.def .50,
~ PROP. XLIL THEOR.

A B G  Sidwc reitac lincac po
P G K tentia incommenfurabiles AB,
BC componantur, quac ficiant
compofitum ex ipfarim. qua-
b | dratis redium, & quod fub
E E Hu ipfir comtinetur medium, &
: ~—L adbuc incommenfurabile com-
pofiro ex dpfarum quadratis= tota rects linea
ACirrationalis ert. Vacetur amtem bina me-~
"dia potens.

Exponatur p DE, & fiat? Rgl. DEF=—ABq ; .,
~BCqy & Rgl. GFH =2 AB><BC. To-¢. 4 2.
tum ergo DB} * == ACq, & ¢ DF medium, & cors4-1e.
ideoque”EF p. Eadem ratione FHp. Sed §, ?":o )
.quia DF non £% GH:: erit EF mon £! §H, & 1. 10. 10,

.ergo EF, FH p. € erunt, atque * EH gi, ex bi- * 37- '

A.fch.2s. 10,

nis nominibus erit. Hinc, quia DEp,eft DER 5, def 10,

A, &AC* @A, QE.D.

Schok At vero di@as. isrationales vno. tantum
modo. diufdi in re@as lineas, ex quibus compo-

‘nunturs ‘& quae propofitas. fpecies conflituuat,

mox demonflrabimus.

*R4  PROR
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PROP. XLIIi. THEOR.
‘ Yuae ex binis nominibus
A D €B ABadvnen duntoxat pun-
== Gum C diuiditur in nomi-
.na AC, CB..

* Sinegas; diuidatur etiam ad D in nomi-
ma.  Sed nequit effe DB = AC. Sic
enim foret BC =—= AD, & AC: CB=BD:
DA, hoc eft AB in D fimiliter foret diuifa ac
in C; id quod non ponitur.  Quum ergo AB
in partes inaequales ad C,& D fea fit, quarum

s 4.fch, 5., Maior fit AC: "erit2 ADXXDB — 2 AC3<
CB = ACq—+CBq— (ADq-+DBq). Sunt -

& hyp. & autem ¢ ACq, CBq, ADq, DBq p, ideoque
* ofth . ACq—-CBq, & ADq - DBq * differunt ra-

.{ch, 27.10. ., . .

* 37. 10, & tionali. Quare & media 2 AD >< DB ac 2

210, AC >< CB~ different rationali. Q. E. A.¢
£ 37 to, .

PROP. XLIV. THEOR.
A B

b

o d elpr———

. DC
Quac ex binis mediis prima AB sd vwem
Aumtaxat punctum C diuiditur in nomina AC,
CB.

.38.30.  Sinegas; fit AB etiam in D diuifa in alia
nomina AD, DB, quae erunt © medise € &
continentes Pp. Sunt vero & AC,CB¢ mediae

*.4-&h.s.2. rationale continentes, & differentiae inter 2
AD >< DB & 2 AC >< CB =" differentia in-
;%’;z’a ter fummam ACq -+ CBq & fummam ADgq
cor.24.10,—+ DBq.  Ergo erit haec differentia ¥ ratio-
nale fpatium. Q. E. A®.

. ° PROP,
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PROP. XLV. THEOR.
A DC B Quac ex binis mediis [i-
vt cunda AB ad vnum duntaxat
E_MH N punétumC diuiditur in nomi-
na AC, CB.

* 8i negas, diuidatur etiam
o in D, & fit AC non aequalis
F LIIG K| ipfi BD, fed ea e. gr. maior.

- Ergotam AC & CB, quam

AD & DB funt¥ mediae € & media continen- y 39 ;o
tes; ac ACq+CBq >V ADq -+ DBq. Ex- ¥.3.Ich.5a.
ponatur P EF, ad quam applicerur Rgl. EK—=

 ABg, & Rgl. EG=ACq + CBq, & Rgl. EL
=ADq-+DBq. Ex quo fequitur Rgl. HK

==*2 ACXBC, & Rgl. MK=2 AD>XDB. &, 4.1
Quia autem mediae € funt AC,CB: erit EG*«. 2‘:524-'0-
medium, ideoqye #EH p € EF. Eadem 13- 5 23_’ o
~tione HN eft p € EF. Verum AC € CB,

& proinde ACq ~ CBq id eft EG non £ ¥ ¥-C0r.27.10.
ipfi2 AC><CB id eft ipfi HK, & idcirco EH ’
non £ HN, Patet itaque EH, HN efle p €, v
& ergo ® EN o\ ex binis nominibus, & diui- . 37, 10,
fam in nomina in punto H. Sed eodem mo-
do oftendetur, EN etiam ad M diuifam effe -
in nomina, Neque tamen eft MN = EH,
quoniam EG=—=ACq+ CBq>ADq -+
DBq>2AD>XDB—MK. ErgoEN quae ex )
‘binis nominibus ad duo pun&a in'nomina di- 5 1
uifa eft. Q.E. A*. "

"Rg - PROP.
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PROP. XLVI. THEQR.
D C Masior AB ad idem dun-
et taxat punchom € disidiver
A B in nomina AC, CB.
Si negas: diunidatur ad aliud pun&um D in
nomina AD, DB, ab ipfis CB, AC diuer-
S4s%. fu  Erit erga$ ACq-+CBq p, item ADg
-+-DBq P, media vera erunt AC ><CB,
: & AD > DB. Proinde, quum ACq -
3 fch.27.10. CBq — (ADq -+ DBq) * it p, &=* 2 AD
"4 5052 ¢ DB — 2 ACSC CB; erit differentia in-
ter media AD >< DB & AC >< CR ratiomale
“ 21 fpatium. Q. E. A-
PROP. XLVIL THEOR.
b C Rationale ac medium
. A t—et——B potens AB advaum dux-
- taxat punctum € diuiditur i nemina AC,CB.
Si negas, dinidatur etiam ad D. Erum
= 4.1 ergg ACq - CBq, & ADq -+~ DBq media®, -
fed AC ><CB, ac AD ><DB rationalia, Qua-
’ re, quum ACq - CBq — (ADq ~ DBq)
g fchse. __y0 Ap ><DB— 2 AC>< CB, haec autem

p fch. 27,10, = : el
» 27. 10, differentia# fic p: eric& illap. Q. E.A"

PROP. XLVIIL. THEOR,

A D C B Binsmedia patens AB.ad
E"'—&—ﬁ——ﬁ vnum duntaxat punétum C

- diuiditur in nomina AC, CB.
' 'St negas, dividatur etiam
_in nomina AD, DB, diuerfa
ab illis, ita vt fice. gr. AC
F L)IG K| >DB. Adrationalem EF

appli-
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applicentur Rgl. EG==ACq -~ CBq, EK —

. ABq, & EL=ADq +DBq. - Exgo HK=£% 4. 2.

2 ACXXCB, & MK=—=2AD><DPB. Sed

quia ponitur* ACq—~CBq medium, erit&EG o. 42. 1o,

medium, & proinde * HE p. Eodem argu- = 33: 1o

mento HN eft p.  Quia vero & ponitur ACq

—l-— CBq non €22 AC>SCB: erit EH non £¢ ¢ Io, fo &
N. Itaqv{bFH HN erunt p €°; & EN ex i To.

bxms nominibus eft %, atque diuifa in nomina r. 3, 10,

inpun@oH. Arquifimiliter oftendetur,quia

& ADq -~ DBq nec non AD >< DB media

non ¥ ponuntur, eandem EN etiam ad M in

nomina diuidi, ita v¢ MN, EH inaequalia fint.

Q E. A"’ . ' ¢ 43. 10

DEFINITIONES SECVNDAE.

1. Expofiea rationali, & quae ex binis no-
minibus diuvifa in nomina, cuius maius nomen
plus poflit, quam minus, quadrato re&ae li-
neaze fibi longitudine commenfurabilis: fi qui-

dem maius nomen expofitae rationali com- -

menfurabile fit longicudine , tota dicatur ex
binis nominibus prims ;

2. Si vero minus nomen expofitae rationali
longitudine - fit commenfurabile, dxcatur &
binis nominibus [ecunda ;

3. Quod fi neutrum ipforum nominum fit
longitudine commenfurabile expofitae ratio-
nali, vocetur ex binis nominibus tertia. .

4. Rurfus, {i maius nomen plus poffie,
quam minus, quadrato retae lineae fibi lon-
gitudine incommenfurabilis: fi quidem maius

nomen

1
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nomen expofitae rationali fit commenfurabile
longitudine, dicatur ex binis nominibus quar-

: ta 3 '
: . Si vero minus, dicatur qumta 3

6. Quod fi neutrum, dicatur fexta.

PROP. XLIX. PROBL.
_ Inuenire ex binis nominibus primam.
§. cor. lem. A .B 4 Exponantur ¢ duo nu-

1L30.100 C £ meri A,B ita vt A-+Bad
(r.__. : nem numeri quadrati ad

quadratum, fed non ad A. Exponatur quo-
% cor. 6.10. que p C, & ei £ DE, & fiat% A--B:A==DEgq:
EFq; erit DF quaefita,
o Nam quia ratio numeri A 4B ad A non
a CoB I 10- eft ratio quadrati ad quadratum: erit EF € #
f o™ DE. EtquiaDE p eft5: erunt DE, EF p€;
& idcirca DF erit” ex binis nominibus. Por-
ro quia A—+B: A=DEq:EFq,& A+B>
3616, s- A: erit DEq >3 EFq, & DE > EF. Sit Gq
= DEq — EFq. Et quia eft conuertendo
A+B: B=DEq: Gq: erit G id eft y (DEq
. 93_{ ~ EFq) £t DE. -Eft vero etiam DE £ C.
¢ 1 detlec Ergo DF eft ex binis nominibus € prima. Q.
E. F.
"~ PROP. L. PROBL.

Inuenire ex binis nominibus fecundam,

*weor.lem. “A12.B 4.  Exponanturtduonu-
Lol o meriA, B, itavt A+ B

D E F ad B quidem rationem .
G = habeat numeri quadrati

ad

-
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id quadratum, non autem ad A, & fint C,
FEpg, &fiar? A: A4-B=FEq: EDq&cor.s.xo.
Erit FD quaef ita.

'Quoniam enim ratio A -+ B ad A -non eft
quadrati numeri ad quadratum: erit' ED €s. fch. 110,
FE, & ergo® erunt ED, FEp €.  Ex binis* & def-10.
ergo nominibus erit FD. Praeterea vero quum,
ob A < A --B, fit FE <* ED, & fit inyerfe a fh. 16.3
A - B: A = DEq: FEq, & conuertendo A
—~+ B: B=—EDq: EDq—FEq: pofito Gq=
EDq — FEq, erit G id eft y (EDq — FEq)
I ED. Eft autem & minus nomen FE £ C. . 9. 10
Quare FD eft ex binis nominibus fecunda’, *-%def.fec,
Q.EF..

- PROP. L1. PROBL.
Inuenire ex binis nominibus tertiam.
Anr.Bg Cape£ tres numeros A, . cor. lem,

Cs. ‘B,C,tales ve A~4-Bad B %3912
D quidem rationem qua-
E jeman G drati numeri ad quadra-
F - tum habeat, non autemad

H A, Cvero ad neutrum ip~
forum A, A -}~ Btalem habeat rationem. Accipe
pD, & fac C: A +B==* Dq:EFq,& A~+B: A & cor. é.1e.
=—EFq: FGq. Erit EG quaefita.
*_Etenim quia™ DEEF, &* FGGEF, & hinc s.fch.n.e. -
EF, FG p funt, erit EG ex binis nominibus¢, Et® 37 °

. quum fit C: A4B == Dq: EFq, aique A~

B: A = EFq: FGq, ideoque ex aequo C: A

=Dq:FGq:ert" FGnon € D. Sed & EFe. 9. 10.

hon £D. Ergo neutrum nomen EF, FG £ p

D Deinde quia A~+B > A, erit * EF > FG. . fch. 16.5,
Sit
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Sit autemi Hq == EFq — FGq. Et quia eft
conuertendo A ~- B: B— EFq: Hq, erit H

u;defﬁ:c id eft y (EFq—FGq) £« EF. Quare * EG
eft ex binis nominibus tertia. Q. E.F.

PROP. LII. PROBL.
" Inuenive ex binis nominibus quartam.
¢.torlem. Ao, B 6 Sume? duo numeros A, B
L300 C ita vt A <4~ B neque ad A ne-
D _F que ad B rationem quadraci
E numeri ad quadratum habeat,
G — & expofitae p C fume £ DE,
x. cor.6.%0. & fac % A - B: A == DEq: EFq. Erit DF
quaefita.
» fshdef 6~ Nam erit ¥ DE p,.& EF €* DE, & ergo
wfeh.1ito. ot DE, EF* p €. Hinc DF erit @ ex-bi-
# 37. 1o - nis nominibus. Porro quia A-+B > A, erit
7. dcb16; 5. DEq > EFq. Sit Gq==DEq—EFq. Ergo
"quia cenuertendo A +B: B=DEq:Gqg, non
%o 0 eritGideft y (DEq —EFq)?¥<DE. Eft
s. def.fec. qutem & DEEC.  Ergo DF* eft ex binis no--
minibus quarta. Q. E. F. :

. PROP. LIIL. PROBL.
Fig. prop. Tnuenire ex binis wominibus quincam.”
~praec Expofitis numeris A, B talibus, quales in
praecedente erant, & re@a p G, fume FE £C,
& fac A: A-+B==FEq: EDq:erit FD quae-
] fita,

&6, def 6 Erenim erit{ FE p,& ED * FE, ideoque?
9 fch 12, 10, FE, ED erunt p € Hinc FD erit ex binis*
~ 37. 1 nominibus, Dcm quiaeft innertendo A--B:

A=
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A=EDq: FEq: erit EDg* > FEqQ. SitEDq , g .,
—FEq =Gq. Conuertendo igitur erit A

--B: B = EDq: Gq, & ptopterea G id efty/
(EDq—FEq) nen £2ED.  Sed eft quoque 4, g, 10,
FEXC, ErgoFD erit® ex binis nominibus &-5. def fec.
quinta. Q. E.F.

PROP. L1V. PROBL.

Imuenire ex binis nominibus fextam.

A 6. B 4 Expenantur doo nu-
Cn. meri 4, Bita’ vt A~ B » 2300
T D__, ad neutrum habeat ratio- ':8;' feb.
E____ G nem numeri quadrati ad
H F quadratum, & alius C¥ & 2 fch

non quadratus, qui nec 248
ad A nec ad A ~ B rationem quadrati ad
quadratum habeat, Exponatur etiam rationa-
lisD, & fix*C: A +B==Dq: EFq, & Ay, cor. 5. Io,
-+ B: A=FEFq: FGq. Erit EG qaaefta.

Erit enim™* EF € D, & FG € EF, ideo- 5 gp 11,10,
que, Yuum D 9 fir, EF, FG p € erunt. Pro-
pterea¢ EG erit ex binisnominibus. Et quiz . 3. 10,
A 4 B> A, erit EFq “> FGq. Sit EFq ¢ fcb16. 5
— FGq ==Hgq. Iam conuertendo eft A -}«
B: B—=EFq: Hq. ErgoHid eft V (EFq—
FGq) non £ *EF. Et quia ex aequo C: A .
=Dq:FGq, erit FG €* D. Ergo neutrum * Qacklec
nominum EF, FGED. Quare EG ¢ft ex bx~
nis nominibus® fexta. Q. E.F.

LEM-
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: LEMMA.

K <GC¢C 83 duo quadrata AB, BC
' antur ita, vt DB fit indi.
D B E rectum ipfi BE, & complea.
_ tur AC parallelogrammsm :
A Fl g dico AC guadratum effe, &
inter quadrata AB, BC re-

ctangulum DG mediwm effe proportionale , item-
?ue inter ipfa AC, CB medium eff¢ proportiona~

e DC. - ‘ '

Quia enim DB, BE in direum funt;: erunt

& FB, BG? in dire@tum, Et quia DB =—FB,
& BE =BG, erit DE=FG. Sed quumAC
pgr. fit, erit AH—=KC= DE, & AK == CH
=FG. Ergo AC aequilaterum eft. Sed &

x.fch.2g. 1. reGangulum %, Ergo AC eft quadratum. Se-

V. L 6.

cundo, quia AB: DG=" FB: BG=DB: BE

- = DG: BC, patet DG effe, medium propor-

.1, def fec.

tionale inter AB, BC. Tertio, quia AC:DC
=¥ AK: KD = KC: GC = DC: CB, patet- .
+~AC,DC,CB. Q.E.D.

PROP. LV. THEOR.

: e Sifpatium ABCD con-
A p——— K Dtineatjfr Jubrationali AB
al |k & ex binis nominibus pri-

: | ma AD: reta linca fpa-

H{IK tion ABCD potens irra-

B T R L C tionalis efty quac ex binis
“‘ nominibus appellatur,

M Diuide AD in nomi-

N na ad E, & fit AE>ED.

Ipl - Ergo*AE, ED p €, &V

St » (AEq
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(AEq — EDq) £ AE, & AE £ AB.  Bifeca
ED in F, & ad AE applica Rgl. —=EFq, &
deficiens figura quadrata. Fiant ex applica~
tione partes AG, GE. Ergo AG > GE =% a.1.def. ke
EFq, & AG £ GE. Duc ad AB parallelas # ' 1o
GH, EK, FL, & pone quadratum SN == AH,
& quadrarum NQ = GK, ita v¢ MN, NO
fint in dire¢tum, & comple Pgr. SQ. Ergo? v lemme
SQ=MOq, & =~ SN, MR, NQ.  Atqui Prec
quum fit AG>XGE=EFq, & ergo AG: EF
-3=EF: GE: erit AH: EL==" EL: GK, ideft, ,, ¢
<= SN, EL,NQ. Ergo EL = MR. Sedw1 6
FC—EL=MR =¢OP. Ergo torum AC% 4 %
=toti $Q, ideoque reta MO poteft AC. Et
quia AG £ GE: erunt AG, GE £" A€, ergo, ¢ .o,
& ipfi AB; & ergo AG, GE erunt p, & ob id o
AH, GK¥ p.  Quoniam igitur & SN, NQ p 8. so. 10,
funt, erunt MN, NO ¢p.  Quia vero AEE
AG, & ED € EF, fed AE non £ ED: necerit
AG £ *‘EF. Ergo AH non £* EL, & SN« 1. 10.
non £ MR. Hinc, quia SN: MR = MN:* 1©
NO, non erit MN £* NO. Quate MN, NO
erunt p €, & MO id eft y AC ex binis nomi-
nibus erit. Q. E. D, . :

po

s .PROP.
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PROP. LVI. THEOR.

. Si [patium ABCD con-
A F D tiuea{l;:r Jubrationali AB
G} K & ex binis nominibus fe-
cunda AD : refla linca
Hl K Jpatium AC potens irra-
B ™ R L C ‘tionalis eft, quae ex binis

Q_ mediis prima appellatur.

™ Iisdem enim conftru-
N &is, quae in praeceden-

\ te, eodem modo often-~
S P detur MO poile AC; &

. conftabit etiam, AE,ED

: eflep €, KEDLAB, & AGLGE. Quum

afch.ugt0, €rgo » AE € AB, & AE £# vtrique ipfarum

- 16. 1. AG, GE: erunt* AB, AG, GE p €, ideoque”’

AH, GK media; & proinde etiam quadrata

4 &h.10. SN, NQ media ‘erunt, & MN, NO mediae”.

#% ™ Dein ob AG £ GE, erit AH gk GK, id eft

SN £ NQ, vel MNq £ NOq. Sed quia AE

£AG,&ED £EF, non tamen AE £ ED:

nec erit AG £ EF; & hinc AH non ££ EL,

vel SN non £ PO, ideoque non erit MN £%

NO. Erat autem MNq £ NOq. Quare

MN, NO funt mediae €. Denique ob ED £

. 1. 10. AB, erunt ° EF, AB p £, ideoque * EL p, &

» 2. 10, proinde MR =MN > NO p erit. Ex qui-

¢-38.19.  bus omnibus patet MO, id eft y AC, effe¢ ex
binis mediis primam. Q.E.D.

. PROP-
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PROP.  LVIIL THEOR,

i Jpatium AC contincatur [ub rationali AB g peo
& ex binis nominibus tertia AD: recka linea iv] 3

atium AC potens irvationalis oft, quae appel-
{{er ex bmzf mediis fecunda. e

Jisdem conftrudis, quae in prop. 55. eodem
modo, quo antea, patebit, efle MO —y
AC,& MN, NO medias. Sed quia p ED non
eft z"AB EF adtem £ ED, & AB == EK:«. hyp.
erunt EF, EK P €, ideoque erit EL — = MR .
medium?. Eft autem MR == MN >< N Q. =.fch.22.10,
Ergo y AC eft ex binis mediis fecunda *. v 3. 10
Q.E. D.

PROP. LVIII. THEOR.

Si [patium AC contineatur fub racionali AB iy,
& ex hnu nominibus quarta AD: recta linea LVL
_{[Jatmm AC potens irrationalis ¢f?, quac voca-
tui' maior.

- Quoniam AD eft ex binis nominibus quar-
ta: ?erunt AE,EDp €,& v (AEq—EDq) . 4.deffec.
non erit £ AE, AE vero £ AB, Bifeca ED
in F, & fac omnia quae in prop. s5. Conftar .
ergo MO=y AC, &% GE non £ AG. Hmcx .
GK non€ ¥ AH, id eft ¥ NOq non £ MNq, ¥ 1 6 &
1deoque MN 6 NO. Porro quia p AE £, 'zon'&.
AB: erit AK__AH-I—GK:'“MNq+ '
NOq rationale . Denique quia AE £ AB, «. 20, 10.

. & ED £ EF, non autem AE £ ED; non erit#8- 4. 19

EF £ AB vel EK, ergo erunt” EF, EK p €, & ¥ fch. 12. 10,

3. 22, 10.
ergo EF >¢EK#=MN ><NO erit medium?. «. 40, 10,
Vnde patec v AC effe* lrranonalem maiorem.
QE.D -
s 3 PROP'
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© PROP. LIX. THEOR.

' Si [patiwm AC comts-
A K Dncatm{i’ Jub rationali AB
G| |k & ex binis mominibus
quinta AD: recta linea
H| K Jpatium potens irrationa-
B T R LCh ¢fty quae vocatur ra-
Q tionale & medium potens,
w M X 0 Conftrud&is iisdem,

iterum conftat MO —
| v AC, & MN 6¢ N O,
S )y Porro, quia ED eft mi-
nor portio ex binis no-
2 sdef.fec. minibus quintae, eft ED £ ¢ AB, non autem
» 13 10. & AE £ ED, funt tamen AE, ED, ABp. Ergo
JJeh 12 100 AE, ABp €. Ergo AK =% MNq~~NOq
« 22. 1o, medium’ erit. Denique, quia EF, ABp £, erit
% 20.10.  MN > NO == ¥ EL * rationale.  Quapro-
pter v/ AC eric irrationalis rationale ac me-

A 41 10. dium? potens. Q. E. D,

~ PROP. LX. THEOR.
. 8i fpatium AC contineatur [ub vationali AB
Fig. WOP 52 ex binis nominibus fexta AD:  quac [patium
- AC poteft recta linea srraviomalis off, quae vo~
catur bina media patens.
Conftrudis iisdem, quae fupra, patet efle
w6 def fec. MO =y AC,&MN 66 NO, & nec AEnecED

v fch. 2.00. £ # AB; itaque AE, ABPE’, & MNq—+-NOq

- & contlr —EAEMCABmedium®. Et, quinEFEED,
: non autem EK € ED, erunt’ EK, EF p €,
ideoque MN>{NO==4EK > EF medium*
. , o erit,
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erit. Porro, quia AE non U EF, erltMNq—I—
NQgnong MR. Quare MO irrationalem effe

L E
B

DC

. bina media potentem * patet. Q. E.D.

M M A.

Si refta linca AB in
partes inaequales AC;CB
/écetur ipfarum partiwm

. quadrata ACq —CBq madora funt veltangulo

2 AC >< CB, quod bis fub dictis parttbm con-
tinctur. .

Bifecetur enim AB in D: & erit? AC > ¢ § 2
CB -+~ CDq == ADq. Hinc2 AC><CB <,

2 ADq, &, quia ACq--CBq”

=2 ADq+"*

2 DCq, ACq -+ CBq > 2 ACXCB. Q.

-

PROP LXI. THEOR.

B GQ
ct|D K|[MN
P
A. HLOF

Quadratum cius AB,
quac eft ex binir nomini-
bus, ad rationalem DE

T. 43, lo,

opplicatwm  latstudinem -

DG facit ex binis momi-
nibus primam,

Sit AC maius, CB minus nomen rectae AB
Fiat Rgl. DH = ACq, & Rgl. KL = BCq.

Hinc erit MF =7 2 AC > CB:

Bifecetur

MG in N, & ad ML ducatur parallela NO.
Ergo MOY —=NF == AC><CB. Sed, quia v 3. &
# AC, CB funt p €, erunt ACq, CRq p &,
ideaque ACq - CBq £% vrrique ACq, BCq.

Quoniam ergo ACq -+ CBq, id eft DL, @ y fch.12.10.

eft¥: erit DM p« & £ DE. Dein quia AC, «. 21, 10.

T 4. 2

9. 37. to.
% 16, 1e.

S3 - CB-

A}
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"B Q CB p €, erit MF medi- -
«.fch.22.10. + um¢, & proinde MG A p
f. 23.30. D K| |MX}  nongMLvel DE. Qua-

‘ re,.quum DM p & £ DE,
z'_ ;’7 g 1 o) erunt DM, MGPE7, &

A HLOF DG erit ? ex binis no-
minibus. Infuper, quia
3.lem. s5.00.+-% ACq, AC >< CB, CBq, ideoque+=~DH,
s L 6. MO,KL, erit DK: MN —* MN: KM, & er-
¢ 176 0o DKS<KM=—¢MNq =5MGq. Qui
v 10, 10, V€ro ACq £ CBq, & inde DH £ KL: erit DK
9. lem.hui. £ " KM.  Et quia ACq - CBq ¥ > 2 AC
>< CB, ideoque DL > MF: patet efle DM
«8.10. >MG. Ergo‘y (DMq—MGq) £ DM.
w.1.def.fec. Quare DG eft ex binis nominibus prima *,
Q. E. D.

PROP. LXII, THEOR.

. adratum cius AB, quae eff ex binis me-
hgixprp' dii.?!rima, ad r'atimalci DE/fzpplicatum -
| titudinem DG facit ex binis nominibus fetun-
dam. ‘ :
Conftru&tis quae in praecedenti propofi-
A 38. 10, tione, erunt AC, CB mediae € », & AC><CB .
# 33. 10.  Ergo DL medium eft, & DM p € DE#. Rur-
' ;f:;‘:: 1o, s quia MF =2, AC >< CB eft p, erit’ MG
s 37. 0. € DE. Hinc £ DM, MG erunt p €, & ergo
DG erit® ex binis nominibus.  Er quoniam,
vt in antecedente, oftendetur DM > MG,
& ¢y (DMq — MGq) £ DM: erit DG ex bi-
w.2.def. fec. nis nominibus * fecunda. Q. E. D.

/

. RROP.
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PROP. LXIII. THEOR.
Quadratum cius AB, quae ¢ff ex binis me- Fig. prop.
diis fecunda , ad rationalem DE applicatum la- LXL
titudinem DG facit ex binis nominibus tertiam. *

Conftructis iisdem, quae ante, ¢ erunt AC, ¢, 39, 10.
CB mediae €, & erit DL—=ACq ~~ CBq
medium, & hinc DM p € DE.  Similiter,
quia AC ><CB¢medium eft, erit MG p € DE. -

Sgd, quia AC € CB, erit DL == ACq - CBq
non £ MF=2AC>CB, & obid. DM
non £ MG, Suntautem DM, MG p. Er- e.cor27.10.
go DG eft ex binis nominibus. Oftendetur
autem vt antea DM > MG, & ¥ (DMq —

"MGq) £ DM. * Ergo erit DG 7 ex binis no- 73-def fec,

minibus tertia. Q. E. D.

PROP. LXIV. THEOR.

Ouadratum maioris AB ad vationalem DE F‘-
applicatum latitudinem DG facit ex binis no- " gy P
sminibus quartam. ' . f

Conftruantur eadem. Iamerit? AC ©F 9. 40 10,

. €CB, & ACq -+~ €Bq ideoque DL p, & AC

> CB ideoque MF medium. Hinc DM,

DE funt p £ %, fed * MG, DE P €. Quare ¢. o, 1o,
DM, MG funt¥ p €, & DG eft“ ex binis no- - 23. 1o.
minibus. Sed vt ante oftendetur, effe DM i’f;;' :g""'
> MG, & DK>KM =3 MGq. Quarea 1o, 10 &
quum ACq non £ CBq, &'ergo DK nop g * L6
KM, idecoque y (DMq—MGg) A non£DM: g 1. 10.
erit DG ex binis nominibus quarta?. Q.E.D. v ¢def.fec.

\

S 4 PROP.



i8¢0 EVCLIDIS ELEMENT.
PROP, LXV. THEOR.

B - c ,Qz_mdratu;n eius AdB,
quac rationale ac meai-
Ct|D K|[[M|N| um potef, ad rationa-
) : " lem DE applicatum lati-
L P tudinem DG facis ex bi-
' A - HALOF ?ti: nominibus juintam_.

- Nam iisdem conftru&is conftat DL=——=ACq
& 4. 1e. —+ CBq medium effe?, MF vero =—2 AC X<
CB p, & hincDM p nong DE, & MG £ DE,
ideoque DM, MG p €. Ergo, reliquis vt
in praecedente oftenfis, patebit, DG effe ex
binis nominibus quintam. Q. E. D.

 PROP. LXVL THEOR.

' Pig, prop.  Quadratum cius AB, qmac bina media pot-
LXV."  ¢f, ad rationalem DE applicatum latitudinem
DG facit ex binis nominibus fextam. -
« 42 10, " Nam quia DL, MF media* funt, & ob id
& 2 . DM, MG p ¢ & nong ipfi DE; quia prae-
terea DL non £¢ MF, & ob id DM, MG p 6,
& DG ex binis nominibus; reliqua vero vt
in prop. 64. oftenduntur: erit DG ex binis

w6def fec. pominibus fexta”. Q. E. D,

PROP. LXVII. THEOR.

Ei AB, quac ¢ff ox binis nominibug, lngitu-
dine commenfurabilis CD & ‘ipfa ex binis no-
winibus ¢ff ordine cadem..

Sit
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A E B Sit enim AE maius nomen
== re@ae AB. Ergo” AE, EB 3, 3. 1.
e funt p €. Fiac!AB: CD==» 2 6.

C F D AE:CF. ErgoEB: FD==}" %

A. 10. 1o,

AB:CD. Hinc? AE £ CF, g fch. 12, )0,
& EB £ FD, & ergo# CF, FD p. Et quoni- :
am AE: CF = EB 'FD, & permutando AE: .
EB = CF: FD & AE € EB: erit’ CF € FD. ». fch.10.10.
Quare CD eft¥ ex binis nominibus. - Tam & fi & ' 1o

v (AEq — EBq) € AE, erit & y (CFq —

FDq) £CF; fi vero y (AEq ~— EBq) non £

AE, neque v (CFq—FDq) £ CF erit; &fi

‘AE £ expofitae racionali, erit &* CF geidem; * 1 to.
fi EB £ expofitae p, erit & * FD L eidem; fi
neutra AE, EB £ expofitae rationali, nec CF,

FD g~ exdem erunt. Ergo CD ex binismo-
minibus ordine eadem erit ipfi AB¢. Q.E.D. e are'me.

PROP. LXVIIL THEOR

Ki AB, quac cft ex binis mediis, longztm)me Fig. proP ‘
commenfurabilis CD & ipfa ex binis mediis ¢ft,
atque ordine cadem,

-Sint AE EB medise in AB, Ergo” AE €, 38.& 39.
EB. Fiat AB: CD —= AE: CF. Ergo EB: 1o,
FD = AB: CD == AE: CF. Hinc erit EB
£ FD, & AE £ CF, ideoque ™ CF, FD mediae ,, 54, 5o,
erunt. Et, quoniam AE: EB==CF: FD,erunt
CF, FD ¥ mediase €, & ob id CD ex binis me- v. 1. fch, -
diis erit®, lam, quia AE: EB =CF:FD, 11
érit AEq: AE ><EB =9® CFq: CF XX FD,& ¢.1. 6. &
permutando AEq: CFq== AE ><EB:CF > ' &
FD, ideoque ¥ AE >< EBE CF ><FD, Si# 1o 10,
‘ Ss igitur
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v.fch.1a.10. igitur AE S< EB p: erit & ¥ CF S<FD p:
fin AE><EB medium; erit & CF><FD me-
dium®. Ergo CD eft ex binis mediis © ordi-
ne eadem ipi AB. Q. E.D.

». COT, 24,10,

PROP. LX1X. THEOR.

Maiori AB commenfurabilis CD &' ipfa ma-
or cft, A
A E B Faltis enim iisdem quae
: == fupra, erit AE:CF == EB:FD
., 10, 10, =t = AB:CD. Ergﬂ « AE X

C F D CF,&EB<FD. Et quia

permutando AE: AB = CF : CD: erit AEq:

p.22.6. ABq=A CFq: CDq, Similiter EBq: ABq

¥-24¢ % —FDq:CDq. Ergo” AEq~+EBq:ABq=—

CFq—-FDq: CDq, & permutando AEq —-EBq:

CFq ~+ FDq = ABq: CDq. Ergo AEq—+

FBq-£ * CFq + FDq. Eft autem AEq -

3. 40.10. EBq p% Ergo* CFq+FDq p erit. Often-

kb 12.10. Gityr autem vt in praecedente CF > FD £

. AE><EB. Medium vero eft AE >¢ EB3,

g.cor24.00. Ergo & CF XX FD medium erit. Denique,

v = {h  ouia AE @€ EB, eric & " CF ©€ FD. Ergo
8 CD maior erit, Q. E. D.

PROP. LXX. THEOR.

p;g; pmp; Ratioﬁak ac medium potenti AB commenfu-

LXIX.  yabilis CD & ipfa rationale ac medium potens
eft.

Conftrudtis iisdem, fimiliter oftendemus

CF e FD, & CFq + FDq € AEq -~EBq,

o gquw &CF><FD £ AESCEB. lam AEq-EBq*

medium
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medium eft; ergo &* CFq—-+FDq. Et quia x cor.24.10.
AE ><EB‘p: erit CF > FD p2.  Er igi- »fh it
tur CD erit’ rationale ac medium potens ‘.

Q.E.D. -

PROP. LXXI. THEOR. -

Bina media patenti AB commenfurabilis CD Fig. prop.

&7 ipfa bina media potens cft. LXIX.,
Nam vt in 69. demonftrabimus, CF € FD,

& CFq + FDq £ AEq ~+ EBq, & CF><FD.

L AE ><EB. Iam quia AEq + EBq, & AE ,

>< EB media # funt, & AEq + EBq non € . 4. 10. -

AE ><EB: erunt CFq + EDq & CF ><FD .

* media, & erit CFq + FDq non £ & CF >< »cor.24.100

FD. Ergo CD erit bina media poggns &, & 4

Q.E.D. : :

PROP. LXXIL. THEOR.

Si rationsle AB & medium CD componan-
tur: quatuer irvationales fiunt,vel quae ex binis -
nominibus , vel quae ex binis mediis prima, vel
masor , vel rationale ac medium potens.
' - SitP=—y (AB+
A C E_H CD. Dico P fore
vnam ex quatuor di-
&is irrationalibus.
Caf.1. Sit AB< CD.
. ! Ad EF p applicetur
pB DF G 1 Rgl. EFG=A4B,&
Rgl.HGI=CD. Er-
go erit EG p & FG p LEFe. .HI vero erit,, a1, 10
medium, & GI p non £ EF*, Eft vero EG 7. 33. 10.
non -

)
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cor. 2410, - E H non £¢ HI, & EG:HI
“ by A _C =FG: G Ergo FG
' non £ GI, & idcirca
FG, Gl funt p €, &
FI eft ex binis nomi-
nibus. Et quiaEG>
pB_PF G I HI: erit &FG>GL
Tam_ponatur v (FGq
: — Glq) £ FG: & erit FI ex binis nominibus
e.1.def.fec. prima®; & y EI— y AD — P ex binis no-
::ofil.ea:ec minibus?, Ponatur y (FGq — Glq) non £
¢ 58. 10. FG: & erit FI ex binis nominibus quarta?;
: & P maior?,

Caf. 2. Sit AB < CD: & erit FG < GI;
FI autem vt antea ex binis nominibus. Qua-
re, pofita y (Glq —FGq) £ GI, erit P ex

% 6.1 binis mediis % prima. Pofita autem y (Glq
. — FGq) non £ GI, erit P rationale ac me-
b0 Gium potens¥. Q. E. D,
. PROP. LXXIIL THEOR.
- Si duomedia inter f¢ incommenfurabilia AB,
T %‘;P CD componantur : duac reliquac irvationales
Jiunt ; vel ex binis mediis fecunda, vel binamie-
dia potens.
@, 23. 10. Fa@is.iisdem quae in praecedente, ¢ erit

% ByP.  nec FG nec GI £ EF, wraque tamen erit p.
Et quia EG non £* HI, ideoque FG non £#
GI: erunt FG, Gl p €, & hinc FI ex binis
nominibus erit, quorum neutrum £ rationali

Caf. 1.
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Caf. 1. Tam {i fuerit AB > CD,ideoque FG
> GI, &Y (FGq — GIq) £ FG: erit FI ex .
binis nominibus tertia, & hinc P ¥ ex binis y. §7. 10."
i mediis fecunda, Sin y (FGq—GIq) non €
.+  FG: erit P bina media ? potens. :
v ‘Caf. 2. Si fuerit AB < CD: fimiliter de-
- monftrabitur, P aut ex binis mediis fecundam,
- aut bina media potentem effe. Q. E. D.

3. 6o, 10

- , Corollarium.

. Quze ex binis nominibus, & quae poft ipfam
funt (prop. 38, 39. 40. 4. 41.) irrationales, neque
o mediae neque inter fe eaedem funt. Quadratum

enim, quod fit-a media, ad rationalem applicatum
| latitudinem efficit rationalem; quod autem fit ab
( ea, quae eft ex binis nominibus, ad rationalem ap- -
i plicacum latitudinem efficit ex binis nominibus
primam; quod ab ea, quae eft ex binis mediis prie
ma, ad rationalem applicatum latitudinem efhcit
ex binis nominibus fecundam; & fic deinceps
ﬁ ( prop. 63.64.65.66). Quoniam igitur diftae la.
titudines differunt, & a prima, & inter fefe, a
prima quidem, quod rationalis fit, inter fefe vero,
quod ordine non fint eaxedem: conftac & ipfas ix-
rationales inter fe differentes effe. .

Principium Senariorum per detra-;
dionem. -
PROP. LXX1V. THEOR. ;

A Si arationali AC rationalis AB aufera-

tur, potentia folum commenfurabilis exi-

fens wti AC: reliqua BC irrationalis ¢ff.

¢ | Vocetur autem Apotome,

] ™% Namz2AC>CABnon €2 ACq-+ ABq, ecori 2710,
& ob.id ¢ BCq nen £ ACq -+ ABq. Hinc, ¢ 72 &
c quia _cor. 17, Ve

N
\
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wfch.37.10. quia ACq-+ABq P eft, erit BCq A, & er-
goBC A. Q.E.D.

, PROP. LXXV. THEOR.
———t——  Siapedic AC media BC
A B C auferatur , potentia folum com-
 menfurabilis exiftens tori AC, quace cum tota
~~ AC rationale continct: reliqua AB irrationa-
lis ¢ff.  Vocetur autem mediae apotome pri-

- ma. :

S.cor.2710.  Nam ACq-+BCq? non.£ 2 AC> CB, &
“y.2 & ergo ABq non £¢z AC > CB, ac ob id AB*

17. 10,

x.audefo. . Q. E. D. .

PROP. LXXVL THEOR.

Si a media AC media CB auferatar, poten-
tia folum commenfurabilis exiftenstoti AC, quae
cum tota AC medium continet: & reliqua AB
drrationalis ¢eff. Vocetur autem mediae apo-
tome fecunda.

A B ¢ Exponatur p DE,
DT I @ ad quam applicetur
Rgl. DEK =2 AC
>< BC, & Rgl. DEF
= ACq ~+ CBq.

A7 o Erit itaque * HF —
: —x ABq. ErquiaACq
u. 16, 0 & E. K F ~~ CBq medium #

COr. 24.10. -e&, nec non AC >< CB: erant DF, DK o
;. c?; ;;.lo dia, & proinde * EF, EK p. Sed quia AC €

"6 & CB, & obid ¥ A€q+ CBq nonx 2 AC <
1. 10, CB: erit* FE non L EK, Ergo EF, EK erunt
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pE, &ergo KF* A, &ipfum HF ¢ &, & . 74. 10,

> - . . fch. 1. 10,
ob'id quoque AB 7 o erit.  Q.E.D. 5 li. d:lf lxo. .

PROP. LXXVIL THEOR. '

—— Siarefalinca AC reffa
A B C lLinea CB auferatur, prientia
incommenfurabilis exiftens toti AC, quae cum
tota faciat compofitum quidem ex ipfarum qua-
dratis ACq—+ CBq rationale, quod autem ﬁ45
ipfis continetur AC > CB medium > reliqua AB
srrationalis eff.  Vocetur autem minor.

Nam quia ACq -+CBqnon£72 ACS<CB: 5. e, 1 10
erit & ACq + CBg non £* AB_q. . ngre v. COL.17. 10,

AB? erit AA. Q. E. D. ¢.11-def. o,

PROP. LXXVIIL. THEOR.

—— Si 2 velta linea AC reffa
A B C inea B auferatur potentis
incommenfurabilis exiftens tati AC, & cum
tota faciens compofitum quidem ex ipfarum qua-
dratis ACq -+~ CBq medium, quod autem fub
ipfis bis comtinetur 2 AB > CB rationale : re-
liqua AB irrationalis eff.  Vocetur amtem cum
rationali medium totum efficiens.

Nam quia ACq ~+ CBq non £ % 2 AC 3 z-fchnro,
CB: erit ABg-non £¥ 2 AC > CB, & hinc ¥ 17, '

‘AB*&A. Q.E.D.

-

PROP.
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\
PROP. LXX1X. THEOR.

A B C Siarelalinea AC reila
D G K linca CB auferatur potentia
incommenfurabilis exifiens to-
ti AC, & cum tota faciens
. compofitium quidem ex ipfarwum
E F 1O qz.mdratu ACq -+ Cl_3q me-

dium, quod autem [ub ipfis bis
- continetur 2. AC > CB medium, & adbuc ip-
farum quadrata ACq — CBq incommenfura-
bilia ¢i 2 AC =+~ CB quod bis continetur fub
ipfis : reliqua AB irrationalis eft. . Vocetuy
_autem cum medio medium totum efficiens,
Ad p DE applica Rgl. DEH=ACq -
;: 723’“ CBq, & Rgl. DEF =2AC>CB. Ergo
v 10.10. & GH = # ABq, & BH, EF funt p #, & DH
. 6-10 non £ DF, . Propterea EH non £7 EF, ideo-
o L io. que EH, EF p € funt 3 ex quo fequitur FH?

é.ll.deﬁl'- eﬂé ﬂ, & GH‘ @’. & AB ﬂn Qo Ec D. .

' PROP. LXXX. THEOR.
A Cc dpotomae AB vna

TR D tantum congruit recta

. linca BC potentia folum
commenfurabilis exiftens toti AC.

s 74. 10, ° Sinegas: congruat alia BD,ita vt AD, DB

fint p €. Er quia ADq '~ DBq =2 AD >

$. 7.2 DB-+¥ ABq, ACq + CBq=2'AC > CB

- ABq:erit ADq ~~- DBq ~—— (ACq~+CBq) .

=2AD > DB+~ 2 ACDCB, Sed quia

+. fee.27.100 etiam AC, CB funt ? p €, & hinc ¢+ ADq -

- DBq — (ACq ~+~-CBq) p: erit & 2 AD X<

' DB

/

~
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DB—2ACXCBp. Q.E.A* quiaAD=x 2.0, -
< DB & AC >< CB media * funt. Afch, 22.10,

‘PROP. LXXXIL THEOR,

Mediue apotomae primac ABvna tantum con- Fig. prop,
Zruit reta linea media BC, potentia folum com- LXXX.
menfurabilis exifiens tori AC, & cum tota ra-
tionale continens,

Sinegas: fic AB etiam mediae AD apoto-
me prima. Ergo erunt # AD, DB mediae €, . 7;. 1.
& AD > DB p. Erit autem vt antea ADDq
~+-DBq — (ACq ~+ CBq) =2 AD > DB
~—2 AC > CB. Et quia ADq~DBq me- ¢ Tn 7415
dium * eft, nec non ACq - CBq £; ratio- co:..ejusd. '
nalia autem funt2 AD><DB &* 2 AC>ZCB: o byp.
medium fuperat medium rationali*. Q.E.At. 3 f:;' e

PROP. LXXXII. THEOR.

Mediae apotomae
‘ AB Cp Jecundae AB vna
EH tantum congmit re-

&a linea media BC,

potentia folum com-

' menfurabilis exiftens

FL G 1 toti AC, & cum tota
medium comtinens.

Si negas : fit AB etiam apotome fecunda .
mediae AD, id eft, fint * AD, DB mediae €, ¢ 76 1o
& medium continentes. Ad p EF applicetur
Rgl. EFG = ACq -~ CBq, & auferatur Rgl.
HLG =2 ACX CB, velEL=7TABq.» 7.2
Ad eandem EF applicetur quoque Rgl. EFI

' T . =ADq,
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AB Cp ~=ADq+DBg:
e ]

7.7 2

- &eritHI ==7 2 AD

v. byp. & EH > DB. Et quia
24. 10, AC, CB mediae €
ok funt: erit ACq -~
¢ 16. 10, CBq medium?®, &
cori KL G 1 ergo EG medium

% 23 1. erit, X FG p %. Rurfus quia AC >< CB, &
hinc etiam HG, medium eft: erit LG px. Sed
$-€0r27.9. quia AC € CB: erit ¥ ACq + CBq non€ 2
AC >< CB, id eft, EG non £ HG; & obid
# 16 &EGnong* LG. Quare FG, LG funt €.
«. 74. 10. Proinde® FL eft apotome reGae FG. Simi-
liter autem demonftrabimus, efle & FL apo-

8. go-10.° tomen retae FI. Q. E. A&

PROP. LXXXIII. THEOR,

B C Minori AB vna tan-
A=————1—D tum congruit reéla k-
nea BC, potentia incommenfurabilis exiftens to-
ti AC, & cum tota faciens compofitum quidem
ex ipfarum Zuadratir ACq - CBq rationale,

" quod autem bis Jub ipfic continetur 2 AC > CB
medium, _ o _

777210 Si negas: congruat BD. Ergo ¥ AD €€

DB, & ADq -+~ DBq p, &2 AD >< DB me-

% 7%  dium erit. Erquia ADq - DRq ==?3:AD

->X DB~ ABq, & ACq + CBq ==2 AC X<

CB ~+ ABq: erit ADq -+ DBq — (ACq-+

CBq) =2 AD > DB — 2 AC>Z CB. Ergo

o fch. 27, 10, Medium2 AD >< DB fuperabit medium 2 AC

2 a7. 0. >< CB ratiomli’. Q. E. A%,

T PROP.
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.. PROP. LXXXIV. THEOR.
.« Ei AB, quac cum rationali medium totum fa- giq oo,
.¢it , na tantum congruit refla linea BC poten- LXXXIII,
tia incommenfurabilis exiftens toti AC, & cum
tota faciens compofitum quidem ex ipfarum qua-
dratis ACq —+ CBq medium, quod autem bis
Jub ipfis continetur 2 AC >< CB rationale.

Si negas: congruat quoque BD. Ergo”w. 73. io.
*ADq—+DBq medium, & 2 AD >< DB perit.
Et quia vt antea ADq -~ DBq — ( ACq -

* CBq)=12 AD>< DB —2 AC > CB =2 %.fh.2pz0,

p: medium ADq -+~ DBq fuperabit medium
-ACq — CBq rationali,. Q.E.A‘ . %% .

£

PROP. LXXXV. THEOR.

Ei AB, quac cum medio medium totwm fa- Fig. prop,
cit , vna santum congruit recta linea BC, poten- LXXXIL
tia incommenfurabilis exiftens toti AC, & cum
tota faciens compofitur quidem ex ipfarum qua-
dratis ACq ~+ CBq medium , quod autem bis
Jub ipfis comtineruy 2 AC>< CB medium, & ad-
buc incommenfurabile compofito ex quadratis
ipfarum. .
~ Si negas: congruat etiam BD, ita vt AD
€€ DB, & medium 2 AD >< DB non & medio

ADq -+ DBq. Fiant eadem quae in propo-

ficione LXXXII; & fimili ratione, ac ibi, de-

+ monftrabitur, eandem FL effe apotomen dua~

rum FG, FL. Q. E. A%, % 8o. 10,

Ts  DEFL
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DEFINITIONES TERTIAE.

1. Expofita rationali & apotoma, fi qui-
dem tota plus poffit, quam congruens, qua-
drato reétae lineae fibi commenfurabilis lon-
gitudine; fitque tota expofitae rationali lon-
gitudine commenﬁu'abilis: vocetur apotomé

ima. -

2. Si vero congruens fit longitudine com-
menfurabilis expofitae rationali; & tota plus

- poflit, quam congruens, quadrato rectae li-
neae fibi commenfurabilis longirudine: vo-
cetur apotome fecundo,

3. -Quod fi neutra fit longitudine commen.
furabilis expofitae rationali; & tota plus pof-
fic, quam congruens, quadrato rectae linese
fibi commenfurabilis longitudine : ' dicatur
apotome tertia,

4. Rurfus fi rotaplus poflic, quam congru-
ens, quadrato re&ae lineae fibi incommenfu-
rabilis longitudine: fi quidem tota fit longi-
tudine commenfurabilis expofitae rationali,
vocetur apotome quarta ;

5. Si vero congruens, vocetur apofoms
quinta 3 :

6. Quod fi neutra, dicatur apotome fexta.

PROP. LXXXVI. PROBL.

 Inuenive primam apotomen. .
A 16, Bo. Expofitae rationali C
Ai;,’f'so'.'m. -G ' fiat £ DF. Capiantur
D F .duo numeri A, B qua-
E drati, ita v¢ A—B non
B cor.6.10. G — fic quadratus, & fiat* A :

A~—B
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A—B =DFq:FEq. Dico DE effe apato-
men primam,

Nam quia DF £ C: erit DF p. Et quia
DFq ad EFq rationem numeri ad numerum,

~ fed non quadrati ad quadratum, habet:. erit”w cor.u. 10,

EF € DF; & ergo erunt EF, DF ¢ €, & DE.
apotame £ erit.  Sit autem G = y (DFq — & 7. 1.
FEq). Iam quia A: A— B =DFq: EFq, '
erit conuertenda A : B==DFq : Gq, & ob

id* G =V (DFq —FEq) TDF. Erga DE‘- 9. 1o.
eft apotome prima*. Q.E.F. m,‘_‘ of.

PROP. LXXXVIL PROBL.

Intcnire fecundam apotomen. )

Expofitae p C fit £ EF, & exponantur nu- i prop.
meri A, B quadrati, ita vt A — B non fit ‘
quadratus, & fiat A — B: A=<EFq: FDq
Erit DE apotome fecunda.

Nam, quia EF £ G, erit EF f; & vtan-
tea oftendemus, DE apatomen efle, atque v
(DFq— FEq) £ DF. Quare patet DE efle
apotomen fecundam¢. Q. E. F. ez b

PROP. LXXXVIIL PRQOBL.
Inucnire tertiam apotomen,
A 6. B n. Expanantur P D, & tres
N O 3 numeri A, B, C non haben-
D tes inter fe rationem Jua-
E— =G drati ad quadratum; A ve-
F ro ad A —B habeat talem
H rationem. Fiat C: A==
Dq:EGq, & A B —EGq:GFq. EF erit
apatome tertia,

N

T3 Nam
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¢. 6. 10, A16. B, Nam quia EGq £ Dq:

C 8. erit EG p. Hinc, quiaGF

n.coriLle. ) €* EG, erunt EG, GF{E,

v-74.1% E —————G & EF erit ¥ apotome. De-

F inde quia ex aequo C: B

H — Dq: GFq, non erit GF

9.9 10. £DP.  Similiter quia C: A =Dq: EGq,

: nec EGEZD. Sit autem Hq=—=EGq — GFq.

" Et quia conuertendo A: A— B=—EGq: Hg,

erit Hid eft y (EGq — GFq) £ ? EG. Ex

2. ¢ def quibus omnibus fequitur EF effe apotomen
ter. quartam¥, Q.E.F.

PROP. LXXXIX. PROBL.
Inucnire quartam dpotomen.

A 6. Bio. Exponantur duo nu-
c————— meri A, B, tales vt A
D — F —+B ad neutrum ratio-
E nem quadrati ad qua-

G " dratum habeat. Ex-

pofitae p C fiat £ DF, & A ~-B: B—=DFgq:
FEq: erit DE quaefita.
¢ 6.defro, Quia enim DF p ¥ eft: erit & FE p*; &
.. fc‘;; ‘l;’ ’& ob id DF, FE erunt p €% Erit ergo DE“
«.cor.m.10. 3potome.  Sit G = DFq—FEq. Er quia
B 74. 10. eft conuertendo A - B: A—=DFq: Gq: erit
;”49' we G ideft y (DFq— FEq) nong ¥ DF. Er-
“texr,  go DE erit apotome ¥ quarta. Q. E. F.
PROP. XC. PROBL.
Fig prop.  Imuemire quintam apotomen.
LXXXIX.  Exponatur duo numeri A, B, ita vt A—B
ad neutrum habeat rationem quadrati ad qua-~
- - dratum.
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dratum. - Expofitae p C fiat LEF, & B: A=

B — FEq: FDq. Erit DE quaefita.

uia enim, vt in praecedente, patet DE
apotomen effe, & v (IDFq — FEq) non £
DF; EF autem £ p C fa&a eft: erit DE apo-
tome quinta’. Q.E.F.

PROP. XCI. PROBL.

Inuenire fextam apotomen,

Exponantur ¢ D, & tres numeri A, B, C, ta-
les vt nec inter fe rationem numeri quadrati
ad quadratum habeant, nec A ad A—B eam
habeat rationem; & fiat C: A = Dq: EGq,
& vt A: B=EGq: GFq: erit EF quaefita.

A 12. B s. Cio. Oftendetur enim, vt

D . in prop. 88. EF apoto-

E F'L ~G men, & nec EG nec GF
—_— ipfi D € effe. - Sit au-

H tem H = v (EGq —
GFq). Atqui quum fit A: B = EGq: GFq,
& ergo conuertendo A: A——B —FEGq :Hq:

patet etiam, non {effe H idet y (EGq — 2.9

GFq) £ EG. Ergo EF erit? apotome fexra.
Q.E.F.
Schokinm.:
A D CB Sed & expeditius fex difta-
F——4——— rum linearum inuentionem
oftendere licet. Si enim oporteat inuenire pri-

. s.8.def. tert.

19, .
4, 6. cIcf gere.

mam apotomen: exponatur ¥ ex binis nominibus 3, 49. ro.

prima AB, cuius maius nomen fit AC, & fiat CD

=CB. Ergo’ AC, CB hoc eft AC, €D funt P €, « 1 def. fec.

& y/ (ACq—CDq) £ AC, & AC expofitae ratio-

nali € eft; & igicur® AD eft apotome prima. Si-
T 4 ) militer

., ldeftmu
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militer & reliquas apotomas inueniemus, eas quae
funt ex binis nominibus eiusdem ordinis expo~
nentes,

PROP. ,- XCIIL THEOR.

Si [patium AB contincatur fub rationali AC
‘& apotoma prima AD: recta lines Jparium AB

potens apotome ¢ff.

A 74 10 Sit ipfi AD congruens
,.:“:.f A D _EFG DG. II,*:rgo’AG,GD
‘ funt pE, & AGELH P

AC, &y (AGq—GDg)
T AG." Ad AG appli-
B_HI K cetur Rgl—=3DGq—=
NP DEq deficiens figura
quadgata.  Secet hoc

- Y7 O ipfam AH in partes AF,
B i v FG. Ergo AF £'FG,
&k &ob id AG £ £ tam AF

: R T M quam FG. Quare tam
.13, 10. AF quam FG £ ¢ AC erit p~, & ergo Al, FK
#.6.def. 6. 6 erunte, Deinde quia DE = § EG: erunt
¢ %' DE,EG£DG. Sed DG p non £# AC: er-

, go DE, EG, AC erunt p €, & ergo DH, EK -
e.fch.22.10. media®, Fiat quadracum LM = Al, & au-
feratur quadratum NO =FK, communem cum

toto angulum LPM habens. Erunt ergoLM,

+ 26, 6. NO circa eandem* diametrum RQP. Defcri-
v.1. Cor. 4.5, Pt2 €180 reliqua figura, erit & ST quadratum®,
¢.lem.g,10. Iam, quia ® AF >¢ FG == EDq = EGgq, erit
z- 17. 6. AF:EG==X EG: FG, & ob id +-Al, EK, FK.
v.lemssie: Sed fune quoque ¥ ++ LM, MN,NO. Quare

C
L

MN




-

o =

- & apotoma fecunda AD : refla linca fpatium
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MN (= LO) = EK = DH, & proinde DK
= gnom. VXY 4 NO. Sed AK=LM ~-
NO. Ergo AB=—=ST ==LNq. Denique
quia Al, FK p funt: erunt &, quae illa pof-

funt, LP, PN p#. Sed quia LO = EK me- * f;chku.g‘o,

~ dium non £# NO, & propterea LP non g« * "]

PN: erunt LP, PN p €, & ergo LN ideft v
AB apotome erit. Q. E. D.

PROP. XCIII. THEOR.
Si fpatium AB contincatur fub rationali AC Fi . Brop.
AB potens mediae cft apatome prima. ‘

Sit enim ipfi AD congruens DG. Ergo® a. a. def.
AG,GD funt p €, &DG eft£AC, & Y (AGq ‘e
~—GDq) £ AG, & AG nong AC. Iam fa-

&is iisdem, quae in propofitione praeceden-

te: erit tam AF quam FG £ AG, fed non £7 *.'¢ >
AG, & proinde AF, AC erunt p €, item FG, ‘
AC; & igitur?® Al, FK, & iis aequalia LM, *fch.22.2, .
NO media erunt, & LP,PN medize. Etquia

AF: FG = Al: FK == LM: NO, AF vero £

FG*: erunt PL, PN mediae €. Denique .é 'ls.' to. .
quum ob EG £ DG £ p AC, fit EK p; &, ve = '™
antea, demonftretur LO == EK: patet,LP,PN
rationale continere.  Quare LN id eft v AB
erit mediae apotome prima®. Q.E. D.

PROP. XCIV. THEOR. |

Si [patium AB contincatur [ub rationali AC

& apatome tertia AD: recla linca [pativm po-
tens mediae ¢ft apotome [ecunda.

) T, Nam

»* 75 10,
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A D EFG Nam primo vt in prae-

cedente propofitione o-~'
ftendetur, LP, PN efle
_ medias €. De:}nde quia
e DG p eftnong” AC,EG
3 t’,,feﬁ C B NH IK vero £ DG; erunt EG,
o 'conftr. L —AP AC p€, & EK* medium
x. fch, 22,10, Y/ Xk | erit, & igiwr ¢ quoque
W O LO. Quare quum LP,
v

PN medium contineant:

erit LN id eft y AB me-

. d 76 B R T M e apotome fecunda ,
Q. E. D.

PROP. XCV. THEOR.

Fir, prop. Si [patium AB contincatur fub rationali AC,

XCIV. apotoma quarta AD: refta linea [patium
: AB potens minor ef.

w 4. def. Sit enim DG congruens ipfi AD: & erunt®
tet.  AG, GD p €, eritque AG £ AC, fed DG non
o € AC, nec ;/(AGq-—GDq)iAG Con-

ftruantur eadem quae in praecedentibus: &

; é; . Patet AK? efle p, DK vero medium £ &

o. 19. 10. AF non € FG, & ergo Al non £* FK. Sed

w.to.10. ¢ AK =—=LPq-+PNq, &3 DK=—=EK=

e conft, 15 —TPS<PN, & Al=LPq, & FK=

PNG. Quare LP 6€ PN, & LPq — PNq eft

o 7.0 P2 LP >< PN autem medium; & proinde”

LN id ety AB minor. Q.E.D.

PROP. XCVI THEOR.

Figi prop. i fpatium AB contineatur fub rationali AG .
d é‘f apatoma quints AD: recta kinea [patium
AB
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AB potens eft quae cum rationali medium to-
tum efficit.

Sit enim DG congruens ipft AD; & erunt
*AG, GD p €, eritque GD £ AC, fed AG ™ § def.
non £ AC, &y (AGq — GDq) non £ AG. ™
Conftrudis iisdem, quae antea, eodem modo
oftendetur, DK vel EK effe p, AK vero me-
dium, & AInon £ FK.  Quare erit LP &€
PN, & LPq -+ PNq medium, 2 LP>XPN_
vero p; & obid LN id eft v AB quae ¥ cum 4, 8. 1o,
rationali medium totum efficit. Q.E.D.

PROP. XCVIL THEOR.

Si fpatium AB contineatur [ub rationali AC
&' apotoma fexta AD: recta linea [patium AB
potens cft quac cum medio medium totum cfficit.

Rt

Sit iterum ipfi ADcongruens DG: & erunt |
vAG, GD p€, & vV (AG— GDq) non € 4, 6. def.
AG, & nec AG nec GD £ AC. Conftrudtis - tert,
iisdem, quae antea, fimiliter demonftrabimus
tam LPq-+PNq, quam 2 LP >< PN effe me-
dium & LP&€ PN. " Sed praeterea, quia AG
non £ EG, & ergo AK? non £ EK: erit LPq 4. 10. 100
~PNq non £ 2LP><PN. Ergo LN id eft
v AB eft ea quae cum medio medium totum
efficit. Q. E. D. i S R L

PROP.
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PROP. XCVIIL THEOR.

A B ¢ Quadratum apotomae

C ¥ NKMAB ad rationalem CD

applicatum latitudinem

CF facit apotomen pri-
mam.

Sit enim BG ipfi AB

D E. O HI, congruens. ErgoAG,

. 74 100 GB funt¥ p €.  Fiar

Rgl. CH = AGq, & Rgl. KL =BGq. Er-

“ %% go,quia CE = ABq, erit FL =¢2 AGX

GB. Bifeca FM in N, & duc NO parallelam

ad CD; ac erit FO =NL =—=AG >< GB.

"‘2".?::' Iam quia DM == AGq + GBq eft p =, erit

g.ar1o. CMPAECD. Er quia FL=2AG><GB

v-fch. 2a10. medium ¥ eft, erit FM p non £ CD3. Porro

b 1o, Quia AGq —+ GBq non * 2 AG ><GB, ideo-

¢ 10,10, que CL non g FL: erit FM non £ ¢ CM, &

: Eroinde FM, CM erunt p €, ac CF aporome

# lem.gg.00. ¥ erit.  Praeterea quum fint =="CH, NL, KL,

ideoque =~ CK, NM, KM: erit CK >< KM

=NMq ==%FMq. Sed, quia CH £ KL,

eft & CK £ KM, Quare y (CMq— MFq)

%110, g£CM?3, Ergo CF eft apotome prima. Q.

El D.

PROP. XCIX. THEOR.

; Quadratsn mediae apatomae primae AB ad
XCVIlL.  vationalem CD) applicatsm latitudinem facit CF
apatomen fecundam.
““ 95 10. Si¢ iterum BG congruens ipfi AB:* & erunt”
AG, GB mediae €, & AG > GB p. Ergo
: ' fattis
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fa&is quae in propof. praec. erunt CH, KL,
CL media, fed NL,FLp; ideoque CM eritp
non £ CD*, FM autem » p £ CD. Reliqua #. 23. 1o,
autem vt fupra oftendentur.  Ergo CF eft » 3 1
apotome fecunda. Q. E. D.

‘a b

PROP. C. THEOR.

Ouadrarum mediae fecundae apotomae AB _,

od rationalem CD applicatum latstudinem CF Fi§.Prot
Jacit apotomen tertiam.

" Fadlis iisdem, quae antea; quoniam¥ AG, p, 76, 10,
GB mediae € funt, & AG >< GB medium eft,

erunt CL & FL media, ideoque erit tam CM,

quam FM p non £ CD, & erunt CM, FM p €.

Cftenfis ergo reliquis, quae in praecedentibus,

patebit, CF effe apotomen tertiam. Q. E. D.

PROP, CI. THEOR.

Quadratum minoris AB ad rationalem CD ; , prop.”
applicatum latitudinem CF facit apotomenguar- XCVLL
tam.

Iisdem conftrutis: quia® AG &€ GB, &
AGq -+ GBq p, & AG >< GB medium, ep-
dem modo, quo in prop. 98. patet, efle CM
£ CD, & CF apotomen, & CK > KM == :
FMq, fed, ob AG ©€ GB, CK non £ KM, -
ideoque? y (CMq—MFq) non £CM, Er
go CF eft apotome quarta. Q.E.D.

PROP. CII. THEOR.

Quadratum cius AB, quae cum rationali
medium totum efficit, ad rationalem CD ap-
Plicatum

N AN

v 77, 1o

‘- 19, 20,
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plicatum latitudinem CF facit apstomen quin-
tam.

- A B & Conftrudis iisdem ;
h?&m-.c'—_'i«_’_IT‘KM quia'AG,%GB,&
: . AGq -+ GBq medium,

& AG XX GB p, ea-
dem ratione ac antea
~ oftendetur, efle CM p
D E O H1l, nongCD,fed FMpg

CD, & CF apotomen
quintam. Q. E. D.

PROP. CIII. THEOR.
Fig. prop. @na’ramm_ cius AB, quae cum mdio.medi-
Cil.  umtotum cfficit, ad rationslem CD applicatum

latitudsnem CF facit aporomen [extam.
*. 79- 10 Conftruétis enim iisdem; quia® AG 6¢GB,
& AGq -+~ GBq, AG > GB media, & AG
. >< GB non £ AGq -+ GBq: patet vt antea,
e 3310 CM, FM¢ effe p non £ CD, atque, reliquis
fimiliter vt antea oftenfis, CF efle apotomen

fextam. Q.E.D. '

, PROP. CIV. THEOR.

- Rellalinca AE, apotamae CF longitudine com-

menfurabilis, & ipfa apotome eft, atque ordine
_ eadem.. _ :

A E B Sit enim ipfi CF congru-
P ensFD: ergo®CD,DFpE.
: ——e}—— Fiat EB:FD = AE: CF.
w25 C F D Erit ergo® AB: CD = EB:
v.o.1 FD == AE: CF; & proinde AB£CD * &

' - ’ EB

& 74, 10,




LIBER X. 303

EB £ FD. Quare AB, BE erunt p?, &, quia ¢.fch. 1219,
CD € DF, erunt AB, BE p € %, ideoque AE %: ! fh-
apotome erit . Secundo quia AB: CD= "~ -
EB: FD, & permutando AB: EB=CD: FD:

fi y (CDq — DFq) £ vel non £ CD, erit¥ ¢ 1. 10,
& y (ABq-—BEq) £ vel non £ AB.- Etfi

CD £ vel non € expofitae rationali, erit” & AB * & 4™
£ vel non £ etdem; nec non, fi DF £ vel non '
£ p expofitae, erit® BE £ vel non £ eidem.

Ergo cuius ordinis apotome eft CF, eiusdem

eft * quoque apotome AE. Q. E. D. «. def, tert,

PROP. CV. THEOR.

Refla linea AE, mediac apotomae CF com- Fig, prop.
menfurabilis , & ipfa medise apotome cft, atque  CIV.
ordine eadem.

Fa@tisiisdem quae in praecedente, quia#CD, g »¢ 16, 1o,
DF funt mediae €, fimiliter demon{trabicur,

AB £ CD, & AB, BE efle medias € ¥. Ergoy.24.10. &
AE eft mediae 8 apotome. Deinde quiaCDq: ¥fch.ouo.
CD > DF =% CD: DF==AB: BE==%ABq:3.1. 6.
AB X< BE, & ergo permutando. CDq: ABq

= CD><DF:AB ><BE: erit* CD >¢ DF £ 10. 10,
AB ><BE.  Quare fi CD><XDF eft p vel me-

dium, erit$ & ABS><BE p vel medium. Hinc ‘:égcrh'z"'::‘
patet 8 effe AE mediae apotomen eiusdemorz ¥
dinis, cuius eft CF. Q. E¢ D.

PROP. CVI THEOR.

Re&ta linea AE., minori CF qommmfura&ic;
lir, & ipfa minor eff, .

Fiant



.
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A E B Fiant eadem, quae prius: &

B quia CD, DF €€, erunt & ¥

3. 2. fch.

1 10, r+——==——i—- AB,BE €€. Et quoniamCD:

C F D DF=—AB:BE,ideoque CDq:

« 2. 6. DFq=—'ABq:BEq, & componendo ac permu-

- tando CDq~~DFq: ABq-+BEq=DFq:BEq;

DF autem £ BE: erit CDq -+DFq £ ABq+-

'BEq.  Quare, quum CDq -+ DFq fit p 7,

wfch.na. 10, erit & ABq ~+ BEq p*% Denique quia vt in

praec. patet efle CD ><X DF £ AB>< BE, &

CD >¢ DF medium” eft: eft & AB><BE me-
A.cor.340. dium . Ergo AE minor? eft. Q. E. D.

Alster,
PO ¢ F c .- Si.t' minori'A £B. Di-
- : I I ‘B minorem effe.

Ad expofitam rationa-

' N R lem CD applicetur Rgli C

. 8 Ec=Aq. Erit itaque ®

# Bl 1o De H CF apog)me quarta. quat

- Rgl. FH =—Bq. Igitur, quia A £ B, erit CE

v. cong.0; £’ FH, & CF £ % FG.  Hinc FG erit * apo-

§ 10.10.  tome quarta, & ¥ FH ==B erit * minor. Q.
8. 104. 10, E. D. ,

®. 95, 10, '
PROP. CVIL. THEOR.
A E B Reflalinca AE commen-
s==—t= [urabilis ¢iCF, quac cum ra-

r——' tionali mediuwm totum efficit,

C D & ipfa cum rationali mfi{fum

sotum efficiens eff.

- Conftrudis iisdem quae antea, fimilicer de-

monitrabitur AB: BE == CD: DF, & ABq ~~
' BEq




_efficiens¢. Q. E. D. \
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DF. Iamt CDq -+ DFq eft medium, & CD 2. 7810,

S<DF p, & CD &€ DF.  Ergo AB € BE, 1. 1o.
..& ABq ~+ BEq eft” medium, & AB><BE p* 7.fch.24.10,

2 . . . ¢ A
ideoque AE eft cum rationali medium torum v. fch, 12.16,

Aliter.

Fa&is iisdem, quae in demonftratione al-
tera praecedentis, erit CF apotome ® quinta, 4, yea, jo.
ideoque¥ & FG. Hinc, ob FE p, erit y FH x. 104. 10,
= B cum rationali medium totum efficiens ¥, ¥- 9% -

Q.E.D.

PROP. CVIIL THEOR.

Refa linea AE, commenfurabilis ei CF, quae gig, prop.
cum media mediwm totum cfficit, & ipfa cum CVIL
medio medium totum efficiens eff :

Conftrudis iisdem quae fupra, erit iterum
AB : EB == CD: DF, & ABbq~+ BEq £ CDq
~~DFq, & AB>XBE £ CD > DF. Iam®w 79 to.
€D &€ DF, & CDq -+~ DFq medium, & CD
>< DF medium, & CD > DF non £ CDq
~ DFq. Ergo AB ©€ BE*, & tam ABq =}~ = % {ch.
BEq quam AB >< BE medium®, & ABQ ~- 4 b iate,
BEq non £¥ AB><BE, ideoque AE eft® cum v. 14. te.
medio medium totum efficiens. Q. E. D.

PROP. CIX. THEOR.
" Medio BD de rationali BC detraffo, refta
linea, 3-44: reliquum (patium EC poteft, vna
ex duabuc irvationalibus fit, vel apoteme, vel
wISnoT « ' o SR

v Ex~



4, aL 1o,
s. 23. 10.

é. 74. 10.

®. 92, 10.
L

3. g5. 10,

Fig. prop.

% 93 10

% 96. 10,

Fig. prop,
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¥F KH B E . Expofita enim P FG,
at Rgl. GH = BC, &
. Rgl. GKR=BD. Ergo
LH = EC, & GH p,
& GK medium. Quare
A D C lerit FH p £ FG, &FK
G L p* non € FG, ideoque
FH, TK p €, ac ob id KH apotome ¢, & ipfi
congrueng FK. Tam fi fir v (FHq — FKq)
£ FH, erit KH apotome prima, & 7 y HL=
v EC apotome. Sinon fit y (FHq —FKq)
£ FH, erit KH apotome quarra, ideoque? y
EC minor. Q. E. D. '
PROP. CX. THEOR.
Rationali BD de medio BC detraito, alise
duae irrationales fiunt, vel mediac apotome pri-
ma , vel cum rationali medium totum efficiens.
Conftrudtis iisdem, quae prius, erit FH {
non £FG, & FK p £ FG. Erunt ergo ite-
rum FH, FK p €, & KH apotome erit, ipfi~

* que congruensFK. Tam fi fuerit v (FHq—

FKq) £ FH: erit KH apotome fecunda, & y/
LH id eft y EC mediae * apotome prima. Si
fuerit ¥ (FHq-—FKq) non £ FH: erit KH
apotome quinga, & ergo y EC erit * cum ra-
tionali medium totum efficiens. Q. E. D,

PROP. CXI. THEOR,

Medio BD de medie BC detrallo, quod fi
sncommenfurabile toti, reliquaz duac iryationa-
les fiunt, vel mediac apotome fecunda, vel cum
medso mediuin totum efficiens,

Quia
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Quia enim GH non g FL, erit FH non £

TK. Quare FH, FK erunt p €, & ergo erit

3 H apotome, & ipfi congruens KF. Nunc

fi y (FHq—FKq) £ FH: quia FH,FK non £

A FG, erit KH apotome tertia, & hinc y LH A. 23. 10,

id eft y EC mediae® apotome fecunda. Siy ¥ 94 1%
(FHq —FKq) non £ FH: erit KH apotome-

fexta, ideoque y EC cum medio medium to-

tum efficiens”. Q. E.D. v 97 1%

PROP. CXIL THEOR.

Apotome AB non eft cadem quace ex binis no-
minibus. '
Sinegas: exponacur P
D,&fiat RgL,.CE== A .
4 G | F Bq. ErgoDE eritéapo- £ 8. 1o
tome prima, Sit ipfi con-
' gruens EF. Ergo DF,FE
o PES&DFECD. Sed® L dF
quia AB etiam ponitur ex binis nominibus: ». 61. 10.
erit DE ex binis nominibus™ prima. Sit eius ¢ % def fec.
maius nomen DG. Ergo¢ DG, GE p €,&DG 5. con 16,16,
£CD. Hincerit® DF £ DG, & ergo * FG v. fcb.13 10,
Z DF, & FG p* Verum quia DF non £ FE,
erit FG rion ® £ FE, & hinc erunt FG,FEp€, % 1 1
acGE apotomeZXerit. Sed eft quoque GE p. e
Q.E. A.

DAF—TEQAC

Corollarism.
Apoctomae, & quae ipfam confequuntue, (prop.
7%, 76. 77. 78. 79) irrationales, neque mediae nes
que inter fe eaedem funt, Quadratum enim, quod
a media fir, ad rationalem applicatum, latitudinem
facit rationalem. Quod autem ab apotom fit, ad
Va ratioe



'
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rationalem’ applicatum , latitudinem facit apoto.
-men primam; quod fit 2 mediae apotome prima,
apotomen fecundam ; & fic deinceps ( prop. 1co.
“101, 103, 103.). Quoniam igitur diftae laticudines
differunt tum a prima tum inter fefe; a prima qui-
. dem, quod illa rationalis fit, inter fe vero, quod

.ordine non fint eaedem: manifefum eft, & ipfas
“hafce irrationales.inter fe differentes effe.

Et quoniam oftenfum eft, apetomen non efle
eandem, quae ex binis nominibus; & quadrata
quidem apotomae & earum, quae fequuntur apo-
tomen, ad rationalem applicata, latitudines facere
apotomas ; quadrata vero eius, quae ex binis no-

-minibus eft, & hanc fequentium, ad rationalem

applicata facere latitudirtes, quae ex binis nomi.
nibus (prop. 61. 61. - - 66.): ergo reftae lineae
quae fequuntur apotomen, & quae fequuntur eam
-quae ex binis nominibus eft,inter fe diuerfie erunt,
ira vt omnes irrationales {int numero ‘tredecim,
- Media. 2. Quae ex binis nominibus. 3. Quae
- ex binis mediis prima. 4. Quae ex binis medis fe-
cunda. 5. Maior. 6. Rationsle ac medium potens.
7- Bina media potens, 8. Apotome. 9. Mediae
aputome prima. 10, Mediae apotome [ecunda. n, Mi-
-mor. 12, Cum rationali medinm totam efficiens.
1. Cum medio medium totum efficiens.

PROP. CXIII. THEOR.

' c )——-—-—-D-;(A ' chb'atum ra-
Ly t—— B  tionalit A, ud cam
— 4 d=—t, guae ex binis no-
H 2 E (K L ibus B appli-

catum, latitudinem
"EF facit apotomen , cuius momina commen-
Jurabilia funt nominibus CD, DB eiur, quae

eft ex binis nominibus, & in cadem vations 3
& adbuc apotome EF, quac fir, eundem babet

srdinem,
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ordinem, quem ca BC quae ¢ft ex binis nomi-

nibus. :

-Sit enim etiam BD > G =— Aq. Ergo "’4,. 6. 6.
BC: DB = G: EF, ideoque G > EF. Fiat '
EH = G. Quare CB: BD=—HE: EF, & di-

_ uidendo CD: DB —=HF: FE. Fiat HF : FE

= FK:KE. Eftergo HK:KF =% FK:KEw. 12. 5.
= HF: FE—=CD:DB. Iam-quia CDq £ “;' 327'-‘:':;
DBq, eft &HKq £ KFq. Et quoniam#HKq: 5. 6.
KFq == HK:KE, erit HK £ KE, ideoque &

YHE £ EK. Er quia BD > HE == Aq efty. 16. 16.
f, nec non BD p#: erit & HE p? £BD, &f‘ e
obid & EK p £ BD ac FK £ CD*  Deinde¢ ., fch.
quia CD* € DB, erit & ¢ FK € KE, & ergo 10.1°.
FK, KE erunt p €, & FE erit apotome. Sed * 74 10
CD maiuseft nomen ipfius CB. lamfiy(CDq

— DBq) € vel non £ CD, erit & y (FKq —

KEq) € vel non g FK?¥; & fi CD fuerit £vel s, 15. 10, *
non £ P expofirae, erit & FK £ * vel non £«12. 14.10.
eidem; atque i DB £ vel non £ eidem §, eric

& EK £ vel non £ eidem, Ergo FE apoto-

" me erit, cuius nomina FK, KE commenfura-

bilia funt nominibus CD, DB eius &c. Q.
E. D. o
PROP. CXIV. THEOR.
Quadyatum rationalis A, ad apotomen BD
applicatum , latitudinem KH facit eam, quae
ex binit nominibus , cuius nomina commenfura-

bilia funt apotomae BD nominibus BC, CD & in

eadem ratione ; & adbuc quac ex binis nomi-

wibus fit KH cundem babet ordinem , quem ipfs

V3 Nam
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L A —— Nam quia DC

B—P ¢ congruens eft ipfi

%, 74+ 10, . — E,‘ F 4 BD, erunt *BC,
Kg—— H CDpe FaBC

< G=—Aq: &

™. s 10, erit BC>< G P, acideo G p * £ BC, ac prae-
b2 o terea CB: BD# = KH : G, ideoque KH >
G. Ponatur KEz=G:ergo KE p £ BC, &
CB: BD — HK : KE, & conuertendo igitur
1.6 BC:CD=—KH:HE. Fiat KH:HE=¢£
o 19. ‘511‘ HF:FE. Igitur KF:FH —=°*KH:HE =
" e HF:FE=BC:CD. Hinc KF€~FH,&
¢ 2. cor. KFq:FHq —¢KF :FE, & ergo KF £° FE,
.1 io hinc & KE £ * KF, & KF p £ BC?, & proinde
r.cor.16.i0, €tiam FH p £ CD ®.  Quum ergo fint KF,
». 2. 10. & FH p €: erit KH* ex binis nominibus, quae
, Qa?l:ii.llz‘.l:g. erunt £ ipfius BD nominibus BC, CD, & in
& 10. 10, €adem ratione. Denique patet, fi y (BCq—
% 37.1. CDq) € vel non € BC, effe & ¥y (KFq —
Y. §2% FHq) € vel non £ KF, & fi BC, CD fuerint £
&tert.  vel non £ expofitae p, fore & KF, FH £ vel
non £ eidem p; & ergo® KH effe ex binis
nominibus eiusdem ordinis, cuius eft apotome

BD. Q. E.D.

PROP. CXV. THEOR.

Si [patism contincatar fub apotoma AB &
ea CD quac ex binis nominibus, cuins nomina
CE, ED commenfurabilia funt nominibus AF,
FB apotomac AB, & in cadem ratione : rella
linea G fpatiwm potens eff vationalis.

Expo-
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A _ B F,  Exponatur p H,
i c E D&&mDXKU—
5 ;  Hq. Apotome er-
N Y M go eft *KL, cuiusno- «. 3. 10,

@ = H minakKM, ML £ CE,

‘ED & in eadem ratione.  Eft ergo+AF: FB

—==AKM: ML, & permutando AF: KM =g. 1. ¢’
FB: ML, & ergo ¥ AB: KL == AF:KM. Etv 9. 5
quia ® CE, ED  ipfis AF, FB, ideoque & AF & 2%,
£ ' KM: erit AB ¢ KL. Hinc quia AB: g 10, 10,
KL = AB><CD: KL > CD = Gq: Hq:
eric$Gq£Hq,&o0bid*Gp. Q.E.D. sfhwtwo. .

PROP. CXVL THEOR.

A media A infinitac irvationales fiunt ; &
nulla alicui antecedentium eff eadem.
A—™m Exponatur p B, & fit Cq
B = AXB. Erlt ergo 7 %.fch.ar10,
C—— Cqa, &ipfa G A, neque
D™ vlli haltenus commemora-~
tarum eadem. Nullius enim antecedentium
quadratum ad P applicatum latitudinem facit
mediam. Rurfus fit Dq == B >< C: & erit
iterum ¥ D A, nulli tamen antecedentium
eadem; quia nullius earundem quadratum ad
p applicatum talem * facit latitudinem, qua- .. per dem,
lis et C. Similiter & eadem ordine in infi- .
nitum protracto, manifeftum eft, a media in-
finitas irrationales fieri, nulli antecedentium
casdem. Q. E.D.

Va PROP.
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PROP. CXVIL THEOR.
B A Propofitum fit nobis oftendere,
in quadratis figuris diametrion
. AC lateri AB incommenfurabi-
lem effe longitudine.
. Si negas: fit AC £ AB. Ergo
E--H--F habebit AC ad AB rationem nu-
x5 Te, 77" meri * ad numerum,  Habeat
A 357 G--- quam EF ad G; & fint EF, G
minimi in data ratione. Non ergo vnitas erit
# u. 5. EF: quia, quum AC> AB, foret vnitas # ma- .
- . ior quam numerus, fi EF vnitas effet. Qpare
EF numerus fic necefle eft. Et quia ACq:
v1 er.30. ABq’ = EF*: G*, & ACq = €2 ABq: erit
£ i‘,_ -8 EF? =2 G?, & ergo EF? eft * par, & EF par~.
o. 6.def.7, Iam quia EF, G minimi funtin data ratione, &
# 3. fch.  ergo inter fe primi; EF autem pareft: nequit
G par effe; fi enim ita, vtrumque EF, G idem
numerus 2 metiretur, Ergo Gerit impar. Ve- -
rum ipfius EF paris dimidium it EH: & erit
‘EF* = ¢4 EH* =2 G?, ideoque G* =" 2
" EH?, &G par. Erat autem idem G & impar,
Q.E. A.

¢ . 8
€, 7. X,

Aliter. .

Si dicas AC£ AB: fint rurfus EF, G numeri

minimi inratione AC:AB; &eruntergo EF,G

¥ 24. 7. primiinter fe*, Iam nequit G effe vnitas. Nam
quiaACq: ABq—=EF*: G*;&ACq==2ABq:

fi G eflet vniras, foret EF>=2, quod fieri ne-
quit. - Sed quiaG eftnumerus, & EF* =2 G3:
® 14,8  Gnumerus®metietur numerum EF, & ideo EF
ac Gnon eruntprimi interfe, Erant autem &

primi inter fe. Q. E,A. '
EVCLI-
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DEFINITIONES.

1. Solidum eft, quod longitudinem & lati-
tudinem & craffitcudinem habet.

2. Solidi autem terminus eft fuperficies.

' 3. Recta linea ad planwm reéta eft, quando
ad reftas omnes lineas, quae ipfam ‘contin-
gunt & in fubieto plano iacent, rectos angu-
los efficiat,

4. Planum ad planum reéum eft, quando
rettae lineae, quae communi planorum fectio-
ni ad re&os angulos & in vno plano ducuntur,
alteri plano ad angulos re&tos fuerint.

5. Rectae lincac ad planum inclinatio eft,
quando a fublimi termino re&ae illius lineae
ad planum acta perpendiculari, a punéto falto
:ad terminum lineae, qui eft in plano, redta li-
nea iunda fuerit, angulus nempe acutus, qui
iun@a linea & infiftente continetur.

6. Plani ad planum inclinatio eft angulus
acutus redtis lineis contentus, quae ad rectos
angulos communi planorum fe&ioni ad vhum
ipfius pun&um in vtroque planorum ducun-
tur. : .

7. Planum ad planum fimiliter inclinari di-
citur atque alterum ad alterum, quando di&tt

. . Vs incli-
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inclinationum anguli inter fe fuerint aequra-
les. -
8. Plana parallela funt, quae inter fe non
conueniunt.

9. Similes figurae [olidae funt, quae fimi-
libus planis ac multitudine aequalibus conti-
nentur.

10, dequales vero & fimiles figurae folidec
funt, quae fimilibus planis, multitudine firoul
& magnitudine aequalibus, continentur.

11, Solidus angulus eft plurium, quam dua-
rum, linearum, quae fefe contingant, & non
in eadem fint fuperficie, ad omnes lineas in-
clinatio.  4liter.  Solidus angulus eft, qui
pluribus, quam duobus, planis angulis, in eo-
dem non iacentibus plano, atque ad voum
punétum conftitutis, comprehenditur.

12, Pyramis eft figura folida planis compre-
henfa, quae ab vno plano ad vnum punétum
conttituitur.

13. Prifma eft figura folida planis compre-
henfa, quorum aduerfa duo aequalia & fimi-
lia parallela funt, reliqua vero parallelogram-
ma.

14. Sphaera eft figura quidem comprehen-
fa, quum circa manentem diametrum femi-
circulus conuertitur, donec in eundem lo-
cum, a Quo moueri coeperat, rurfus refti-
tuatur.

15. dxis'vero fphacrae eft manens illa recta
linea, circa quam femicirculus conuertitur.

16, Cene
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8. Centrum autem Jphacras eft idem illud,
quod & femicirculi.

17., Diameter vero [phacrac eft re@ta linea
quaedam per centrum dutta, & ex vtraque.
parte a fphaerae fuperficie terminata.

18. Conus eft figura quidem comprehenfa,
quum re&anguli trianguli manente vno latere
eorum, quae circa tetum angulum fun, tri-
angulum ipfum conuertitur, donec in eun-
dem locum, a quo moueri coeperat, rurfus
reftituatur.  Verum fi manens rea linea ae-
qualis fuerit reliquo lateri, quod circa retum
angulum conuertitur, conus erthogonius erit:
fi vero minor, umblygenius : & fi maior, oxygo«
nius.

19. Axir autem coni eft manens illa reQa
linea, circa quam triangulum conuertitur.

20. Bafis vero circulus a conuerfa re@4 li«
nea defcriptus.

21. Cylindrus eft figura comprehenfa, quan-
do re@anguli parallelogrammi manente vna
latere eorum, quae circa re&tum angulum fune,
parallelogrammum ipfum conuertitur, donec
in eundem locum, a quo moueri coeperat,
rurfus reftituacur.

22, Axis vero cylindri eft manens illa re@a
linea, circa quam parallelogrammum conuer-
titur. :

'23. Bafes autem funt circuli, qui a duobus
ex aduerfo circumadtis lateribus defcribun-~
tur.

24 Si
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24. Similes coni & cylindri funt, quorum
& axes & bafium diametri proportionales funt. .

25. Cubns eft figura folida fex quadratis
aequalibus. contenta,

26. Tetracdram eft figura folida quatuor
triangulis aequalibus & aequilateris compre-
henfa. :

27. Offaedrum eft figura folida o&o trian-
gulis aequalibus & aequilateris comprehenfa.

28. Dodecacdrum eft figura folida, quae
duodecim pentagonis aequalibus & aequila-
teris & aequiangulis continetur.

29. Ieofaedrum eft figura folida, quae vi-
ginti triangulis aequalibus & aequilareris com-
prehenditur, .

* 30. Parallelepipedum eft figura folida fex

planis, quorum quae ex aduerfo parallela fun
contenta. -
' *31. Solida figura in folida figura dicitur
inferibi, quando omnes anguli figurae inferi-
ptae confticuuntur vel in angulis, vel in late-
ribus, vel denique in planis figurae, cui in-
feribitur. :

* 3. Solida figura folidae figurae vicifim
circumferibi dicitur, quando vel anguli, vel
latera vel denique plana figurae circumfcri-
ptae tangunt omnes angulos figurae, circum
quam defcribicur,

* AXIOMA.

Anguli folidi, qui fub aeque multis ae-
qualibus ac eodem ordine pofitis angulis pla-
nis continentur,aequales funt,

. PROP.
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PROP. I. THEOR.
Reftae lineae ABC pars quacdam non ¢ff in

" fubicéto plano DE, quacdam vero in fublimi.
P 9

Si enim fieri poteft, fic pars

C . :
D AB in plano DE, pars BC autem
N extra. Jam, quia.-omnis reta
E in dato plano in diretum con-

) tinuari poteft %, fit BF in direum & 2.poft-r.
ipfi AB,in plano DE. Ergo reftae ABF,ABC
* fegmentum commune BA habebunt. Q.E.A4. g. 12, ax. 1,

PROP. 1I. THEOR..

Y-\ (s, Si duae veltac lineae AB,CD

[e inuicem fecenty in vmo funs

E Q@ plano.  Item, omne triangu-
D hum DEB in vno plano confiftit.

' 1. Si A DEB non fit in vno
plano: erit pars eius, velut EFG, in alio pla-
no, quam reliqua; ideoque re¢tarum ED, EB
vniuscuiusuis pars erit in plano fubieto, pars
in fublimi. Q.E.A".

2. Ergo quum ED, EB fint in eodem pla-
no, CD autemfit ¥ in plano, in quo eft ED,
& AB in plano ¥ illo, in quo eft EB: neceffe

- eft, vt AB, CD fint in eodem plano. Q.E.D.

PROP. II1. THEOR.

Si duo plana AB, BC fe inui-
cem fecems 1 communis ipfovum
Jeétio DB eft linea refta, ,

Si #nim linea DB, inqua pla-
¢ na fe inuicem fecant, non fit

reta: ducarur a puncto B ad D
in
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3. Lpoft.1. in plano AB alia re&a ? BED, in plano autem
BC re&a BFD; & re&a BFD cum reéta BED
& 1% &% L {hatium comprehendet. Q.E.A*

PROP. 1V. THEOR.
F Si veda linca EF duabur

A C yetis lincis AB, CD, Je in-
G H uicem /Ecarm&uf, i1 com-
D E B muni [eltione E ad redos

angslos infiftat, etiam duclo per ipfas AB,CD
plano ad rectos angulos erit.

Sumatur AE == EB = CE — ED, & iun-

gantur AD, CB, & per E ducatur in pl;mo AC

BD vtcunque re&a GEH, & a quouis pundo

F in fublimi ducantur re@tae FA, FG, FD,FB,

¢t FH,FC. Iam quiain Ais AED, CEB eft 4

.5, AD = CB, & ang. EAD == EBC: erit" in

Ais AEG, HEB latus AG = HB, & GE =

EH. Praeterea quum in Ais AEF, BEF fic

FA = FB, & in Ais FED, FEC pari ratione{

FD ==FC: eritin Ais AFD, BFC ang. FAD

‘=7 FBC, Hinc ob AG=HB, & FA=

FB, erit { FG =FH; & ob id in Ais GEF,

8.8 1. HFE erunt® anguli ad E aequales, id eft re-

&i. Similiter oftenditur EF ad omnes alias

rectas in plano ACBD per E ductas angulos

‘0.3 def. i reQos efficere. Ergo* FE plano. per AB, CD
ad rettos angulos eft. Q.E.D.

T

- PROP,
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PROP. V. THEOR.

A St recta linea AB tribus re-
C F & lincir, BC, BD, BE, fife
: D tangentibus, in communi Jectio-
B . ne B ad rectos angulos infiftat:
E tres illae reftae limvae BC, BD,
BE in vno plano erum.

Si fieri poteft, fint BD, BE quidem in fub-
ie&o plano, BC vero in fublimi. Planum per
AB, BC producatur, donec fubiettum fecet
in *re@a BF. Iam quia AB ipfis BD, BE ad
retos infitit, erit eadem ad planum fubie-

thomo

¢tum re@a*, ideoque ipfi BF, quae etiam ina, 4. 1w,

Ergo ang. ABF == ABC. Sed hi anguli funt
in eodem plano per AB, BC.  Ergo totus
ABF aequalis eft parti ABC. Q. E. A.

X

PROP. VI. THEOR,

A C  Si duae reftae lineae AB,

CD etdem plam ad rectos angu.
: los fucrint , parallelae erunt ip-
B D Jae rectac lineae AB,CD. -~

Infitant AB, CD fubieito

B plato in pun&is B, D, lun-

&ae BD dacatur in eodem pla~

no perpendicularis DE, quae fiat =— AB, &
iungantur BE, AE, AD. Et quia AB eft ad

- planum fubie@um re&a: erunt ang. ABD, ABE

re@i’, Similiter ang. CDB, CDE re(ti erunt,
Quum itaque ang. ABD == § BDE, & AB =t
DE,

‘plano fubie®o eft, ad reGtun # angulum infi- #-3-defi1s
" ftet. Sed ponitur quoque ang. ABC reétus.

v.3.def 1,
% 1c.ax.1,
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/¢ DE, & BD communis : erit
AD=* BE. Ergo in Ais
| BAE, DAE erit ang. ABE —=~
D EDA; ideoque EDA redus
erit.  Sunt autem& ang. EDC,
/E EDB redti. Ergo reftae CD,

DA, DB erunt¢ in vno plana.
Sed AB eft in eodem plano©, in quo funt DA,
DB. Ergo AB, CD funt in eodem plano,
Quare, quum ang. ABD, CDB recti fint, ipfae
AB, CD parallelae * funt. Q. E.D.

PROP. VIL. THEOR.

A ¥ B Siduae reftae lincae AB,
CD parallelae fint 5 fuman-
. : G tur autem in vtraque ipfa-
C F D rum quacliber punéta E, F:
© quae difta punila coniungit

refta linea in codem cum parallelis plam erit.
Si fieri poteft, fit reGa EGF in fublimi,
Ducatur per eam planum vtcunque , quod
fecabit planum fubie@tum in re&ta * EF. Er-
go duae retae EF, EGF fpatium comprehen-

dent. Q.E. A.

PROP. VIII. THEOR.

Si fuerint daae rectae lineae AC, CD par-
allelac, atque altera earum AB plzmo aliows ﬂ
ad re&ar angulos : rchqua CD guoque ci-
dem plano af reckor angulos erit,

Infiftanc AB, CD plano fubie@o in punéls
B, D. Iungawr BD. - Ergo AB, BD, DC

erunt
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erunt @ in vno plano. Duca-¢. 7. w.
tur in fubie@o plano ipfiBI¥ad
retos DE, & fiat = AB, iun-~
B D ganturc:re AD, AE, EB. Quia
AB rect eft ad fubie@um pla-
E  Dum:erunt ang. ABD, ABE re-
&ix, Sedang. ABD ~~ CDBV %- 3 defmr,
—2reéls. Ergo CDB erit reftus. Et quiaDE ¥ 2. 1.
— AB, & BD communis, & ang. EDB=—ABD:
erit BE* = AD.  Hinc in ais DAE, EAB . 4. 1
erit ang. EDA * — ABE — re®to.  Sed &= &t
ang. EDB reGtus eft.  Ergo # ED eft ad pla-* * i
num per BD, DA re@a. Iam quia in plano
per BD, DA funt ipfae AB 7, BD: pattt CD 7. 3 1
in'eodem plano effe.  Itaque & ang. EDC
reftus ¥ erit.  Sed & ang. CDB reftus erat.
Ergo # CD eft ad planum fubie@um redta.
Q. E. D.

PROP. IX. THEOR.
A - H Quae AB, CD ci-

. : r dem rellae Iine;e EF
G t ﬁmt parallelae, fed non
\E C+D in codem cum illa pla-

o, ctiam inter fe par-

allelac funt.
Sume in EF punétum G,ex quo duc ad EF
in plano per AB, EF perpendicularem GH,
in plano autem per EF, CD perpendicularem
GK. Quia ergo ang. EGH, EGK redi funt:
erit’ EF ad planum per HG, GK re@a, Ira-3. 4. 1.
que AB, CD ad idem planum redtae * erunt, &
ideoque ¢ parallelae. Q. E. D. E
) X PROP.
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, PROP. X. THEOR.
B Si duae velae lineac [éfe tan-
. gontes AB, BC duabus reffis li-
A C neis fefe tangen ibus DE, EF fint
E parallclae, non autem in codem

plano o tllae  aequales angular'
ABC, DEF continebunt.

D F

Sume AB—=DE, & BC —=EF, & iunge
AD, BE, CF, AC, DF. Ergo erunt” AD,CF
aequales & parallelae ipfi BE, & ideo AD, CF

. . inter fe acquales & parallelae? erunt.  Quare

::c II;C.: " DF, & ang. ABC =*‘DEF. Q.

PROP, XI1. PROBL.

A A dato punéto A in fubli-
N\ G i ad fubiectum planum per-
B pendicularem reltam line-

am ducere, '

. « In fubie@to plano due
vtcunque re¢tam BC, & ab

. ;z.ul. & H C A ad BC* demitte perpen-

2. conftr.
e 4, M

dicularem AD, SiADad
planum fubieftum perpendiculariseft: faGtum
1am erit propofitum.  Sin minus: duc ex D
in fubie¢to plano ad BC perpendicularem
DE, ad quam in plano ED A ex A* demitte
perpendicularem AF. Haec erit defiderata,
Nam in fubieo plano ducatur per F ipfi
BC parallela GH. Ert quia * ang. BDA, BDE
reéti funt, ideoque BC in planum EDA # re-
&a
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&a eft: eric & GH ad idem planum ? reQa, & v. 8. m.
ergo ang. GFA ¢ rectus.  Sed eft etiam ang, & 3-def 1t
DFA*redus, Ergo recta AF eft ad planum '
fubie@um # perpendicularis. Q. E. F,

PROP. XIIL. PROBL.

D Dato 'plano, a punflo A,
B quod in ipfo datum eft, ad re-

Hos angulos veltam lineam con-
Slituere.
m Intelligatur pun&tum B fub-
lime, a quo ad datum planum
agatur * perpendicularis BC, & huic paralle- o. 1. m.

Ia™ AD ducatur, quae erit plano dato rea¢. ™ 3*

Q.EF. &8 W

PROP. XIIIL. THEOR,

B( /¢  Datoplanoa punite A, quod in ip-
Jo eft, duaereltac lincae AB, ACad

77 rectos angulos non conflituentur ab
'A eadem parte, o .
Si enim AB, AC fimul eflent -
D perpendiculares plano A : dudto
per BA, AC plano, quod planum A fecet in
recta DAE, forent ang. BAD & CAD  redi, ,, 3 def. 1.
ideoque aequales; pars & toum. Q. E. A. '

PROP. XIV. THEOR.

A4d quae plana CD, EF cadem recta linea
AB ¢ft perpendicularis , ea parallela funt.

X2 St
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Si negas: pone illa produéta
fe fecare in re¢ta GH, in qua
fumto puncto K, iunge KA, KB.
Ergo KAB erit triangulum. Et
quia AB eft in planum DH per-

’ pendicularis, in quo ducta eft
g 3‘-7*.‘_- . AK: erit * ang. BAK re@us. Si-
e militer ang. ABK retus erit. Q. E. A"

PROP. XV. THEOR.

Si duacrelfaclineacAB,
BC fefe tangemes duabus
rechis lineis DE, EF fefe
tangentibus. fint parallelae,
. non autem in eodem plano :

& quac per ipfas tranfeunt plana AC, DF par-
allela erunt.
Duc enim ex B in planum DF perpendi-
cularem BG, & per G ipfi ED parallelam HG,
¢ 3. def.n ipfi EF vero parallelam GK.  Re&i ergo ?
erunt ang. BGH, BGK. Et quia AB, BC ipfis
% 9- " .GH, HK funtx parallelae: erunt & ang. GBA,
i’ :?'"'_‘ GBC re&i¥. Ergo GB ad planum AGC etiam
« 14. u.  * refta erit, & hinc plana AC, DF erunt par-
allela%. Q. E. D.

PROP. XVI. THEOR.

R Si duo pluna parallela AB,
g CD ab aligus plano EFGH
% ecentur : communes pforum
¢ I Jecliones FE, GH funt ctiam
D Parallela:.

Si




'EF ducatur ipfi GE perpendicularis HK, Iam
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Si non fint parallelae : produ&ae alicubi
conuenient, vt inK. Sed quia reCta EFK
eft in 8 plano AB: erit & punétum K in pla-8. & 1L
no AB.  Similiter idem K erit & in plano
CD. Ergo plana AB, CD produda conue- .
nient, nec ergo parallela” erunt; contra hyp. 7. 8. def.ir.-

PROP. XVII THEOR.

G. Siduacreftae lincae AB,CD
a parallelis planis GH, KL, MN
fecentur , in eadem vatione fe-
cabumtur (AE: EB—=CF:FD),

Iungantur AC, BD, AD.
M Occurrat autem AD plano KL
in O, & iungantur OE, OF.
Ergo quia plana parallela KL,

MN a plano EODB fecantur: erunt? EO, BD 3, 16. m.

parallelae. Eadem ratione OF, AC parallelae
erunt. Ergo AE:EB =+ AO:OD ==* CF:w 2.6
FD. Q.E.D.

PROP. XVIII. THEOR.

F Si. reffa linca AB plano
K A alicui CD fir ad redos £tgu-
! © los: 5 omnia quace per ipfam
E o B /¢ AB tranfeunt plana EF eidem
plano CD ad recfos angulos

erunt.
Sit planorum CD, EF communis fectio re-
&ta EBG, & ex eius punéto quouis H in plano

quia & ang. ABH re@tus ¢ eft: erunt ? AB, 3 :sd enf *
| KH

X3
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’ I KH parallelae; & hinc KH
3 %o JK AJ ¢ erit¥ ad planum CD redta.
ST / Sed item & de reliquis often-

E G dewur, quac vt KH in plano

]Z)—}-I——E/ EF ad ipfam EG perpendicu-
lares duci poflunt. Ergo pla-

v 4.def. y, Num EF plano CD reftum ¢ erit. Similiter
demonftrabimus, quoduis aliud planum per
AB du&um plano CD reCtum fore. Q.E.D.

PROP. X1X. THEOR.

B Si duo plana fe inuicem [fe-

E cantia AB, BC plano alicui AC
SNEN. | fint ad rectos angulos: commu-
’ | #is ipforam fellio BD eidem

A DN c plano AC ad relles angues
erit.

Si negas: duc ex inD plano quidem ABad

AD perpendicularem DE, in plano autem BC

perpendicularem DF ad DC.  Sunt autem

AD, DC' communes feftiones planorum AB,

BC cum plano AC. Ergo duae reGae ED,

#, 4.def,n. FD ad angulos retos * conftitutae erunt pla-

. no AC ab vno pun&to D & ab vna parte.
A n QE AX : .

PROP. XX. THEOR.

D Si_folidus angulus A fub

tribus angulis planis BAC,

CAD, BAD contineatur:

A duo quilibzt CAD, BAD

£ C religuoBAC maiores funty

quamodocungue fumsi,
A 7 Cofo 1.

[
»
4

i
[}
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Caf-1. Siang. BAC, CAD, BAD aequales
funt:- euidens eft propofitio.

Caf. 2. Sed fi non fint acquales: fit eorum
maximus BAC. In plano per BA, AC fiac
ang. BAD == BAE, & capiatur AE = AD,
& per E ducatur reéta fecans ipfas AB, AC in
B, C, & iungantur BD, DC. Erit ergo in Ais
BAD, BAE bafis BD — # BE. Et quia BD & 4.1
—+DC’*>BC, erit DC£>EC, & ergo iny ="

Ais ADC, AEC ang. DAC> *EAC. Quares. o5 5.
DAC -+ BAD > * BAC. Q. E. D. gkl

PROP. XXI. THEOR.

D Omnis folidus angulus A
ub minoribus gquam quatuor.
S quam 4
B ¢ reltis angulis planis contine-

tur. .

In reétis enim, angulos planos BAC, CAD,
DAB continentibus, fumtis quibusuis punctis
B, G, D, iungantur BC, CD, DB. Quia ergo
folidus ang. B continetur fub 3 planis ang.
ABC, ABD, DBC: erunt ang. ABC—+ ABD ¢ ¢. 20 m.
> DBC. Eadem ratione in folido ang. C
erunt BCA ~~ ACD > BCD, & in folido ang.
D erunt CDA + ADB > CDB. Ergo ABC
~+ ABD =+ BCA —~ ACD - CDA - ADB
S>DBC+BCD 4 CDB id eft = 2 reftis. «. 38 1.
Sunt autem ang. ABC -4~ ABD-—+ BCA —+- '
ACD ~+ CDA +- ADB + BAC +- CAD+
DAB =" 6 rectis. Ergo ang. BAC~~CAD
~+DAB < * g4redis. Q.E.D.. r 5 At

X4 °  PROP.
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PROP. XXIL THEOR.

B E H-
L/\Z\
| D FG K

A C

Si fint tres anguli plani ABC, E, H, quorum
duoreliquo funt maiores quomodocunque fumtis
contineant autem ipfos veclae lincae aequales
‘AB, BC, DE, EF, GH, HK: fieri poteft, vt ex
fis AC, DF, GK, quae rectar acquales coniun-
Zunt , eriangulum conftituatur,

Csf. 1. Si ang. ARC—=E == H: erit* AC
= DF = GK, ideoque duae quaeuis ipfa-
rum tertia maiores erunt, vt ergo ex ipfis tri-
angulum conftitui queat. Q. E.D.

Caf. 2. Si praedici anguli non fuerint ae-
quales inter fe: fiat ang. CBL —=E, & BL =
AB, & iungantur AL, LC.  Eft itaque CL
='DF, & CL -+ AC>xAL. Iam quia
ang. E -+ ABC>H, & E==CBL, patet efle
¥ ang. LBA > H, ideoque AL >? GK. Er-
go DF+AC > AL > GK. Similiter often-
dentur AC 4+ GK > DF, & DF4+GK>AC.
Quum itaque ipfarum AC, DF, GK duae quae-
uis ‘tertia fint maiores : triangulum ¥ ex iis-

. dem conftrui poteft. Q. E.D.-

PROP.
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PROP. XXIIL PROBL.
Ex tribus angulis planis ABC, DEF, GHK;,
quorum duo reliquo funt maiores quomodocuna
que fumti, folidum angulum conflituere: opor-

tet autem tres angulos quatuor veltis effe mi-
nores. .

Abfcinde aequales BA, BC, ED, EF, HG,
HK, & iunge AC, DF, GK, ex quibus con-
ftrue A. LMN ita vt LM —= AC, & MN =—
DF, & LN = GK, quod femper “ fieri po-,. ;5 p,
terit.  Dein Ao. LMN circumf{cribe 8 cir- 8. 5. 4.
culum, & eius plano ex centro Q ad reGtos
angulos conftitue ¥ ream, in qua cape ¥ QR 7- 1. 1.

= v (ABq — LQq), & iunge RL, RM, RN, * - 47..

Fadtum erit.

Primo demonftrabimus, femper effe AB >
LQ. .
QCa]: 1. Cadat centrum Q intra A. LMN,

Iam fi non fit AB > QL: erit AB—= QL aut
<QL. SitAB=QL. Iunge QM, QN,
Quia ergo BC = AB = QL = QM, & ¢ AC «. conftr.
—LM: erit ang. B=¢LQM. Similiter 8 -
patet effe ang. E=MQN, & ang. H=LQN.
Ergo erit B+ E 4+~ H=LQM -+ MQN -

Xs ' LQN
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¢ X

v 2 fch. LON ==" 4 reflis; contra hypothefin.  Sit

15. L

9. 2. 6.

p 20, b

vero AB< QL. Cape QO —= QP — AB,
& iunge OP. Erit ergo OL —= PM, & QO:
OL = QP:PM. Quare” OP,LM erunt par-
allelae, & ergo in aequiangulis A LMQ, OPQ
erit' QL: LM =QO0: OP. Sed QL > QO.
Ergo LM*> OP. Quia igitur & AC >OP,
erit * ang. B> OQP. Eadem ratione ang.
E>MQN; & H>LQN. Ergo erit B
E 4+ H > 4 retis; contra hyp. Igiturquia
AB nec —=nec < QL: erit AB > LQ.

Caf. 2. Cadat centrum Q in latus MN, Jam
fi dicas AB = QL: erunt DE — EF — AB
= QL =QM = QN, ideoque DE -}- EF
=MN =DF. Q. E. A4 S§i dicas AB<

-LQ: erunt DE 4~ EF < DF. Q. E. A#. Er-

go AB>LQ.
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Caf. 3. Sit centrum Q extra A LMN. Tam
fi dicas AB=LQ: erit ang. B{=LQM, & # 1
& H = LQN. ErgoB-;-H—MQV_C
E; contra hyp.  Si dicas AB < QL: fac
QO = AB, & QP = BC, QS=HK, & iun-
ge OP, OS. Ergo QO = QP =QS, & vi
in Cafu 1. demonftrabitur LM > OP, & LN
> 0S. Ergo AC> OP, & GK > 0OS, & ang.
B*>OQP, & ang. H > OQS. Fiat ang. a, 25 1,
OQT =& O0QV=38,& QT =QV=
QO, & iungantur OV, OT, TV. Erit itaque
»OV=—AC=1LM, & OT =GK=LN.» 4 &
Sed quia ang. POQ> VOQ, & S0Q>TOQ:
erit POT vel MLN > VOT, & hmcf MNg, 242
> VT, ideoque DF > VT. Quum autem
QV —=ED & QT —EF, erit ang. E >
VQT, id eft E> B -~ H; etiam contra hy-
pothefin. Itaque BA > LQ. |

Secundo dico, ang. folidum R effe ex tribus
planis B, E, H conftitatum, Quia enim QR
plano circuli re@a eft: erunt ang. RQL,RQM,
RQN retti. Sunt autem aequales LQ, MQ,
NQ. Ergo’ RL—=RM=—=RN. Et quia

- QRq
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c G 74

QRq=ABq —LQq, ac obid QRq +
o 47.% LQq = ABq: erit® LR — AB, & ergo'RM
= BC, atque, ob ML = AC, ang. LRM =
B. Eadem ratione ang. LRN — H, & ang.
MRN ==E. Quare ex tribus planis B, E, H
conftitutus eft folidus angulus R.  Q.E.F.

PROP. XXIV. THEOR.
B G  Si folidum parallelis
A planis contépeatur - op-
0 | pofieaipfius plana & ac-
¢ qualia & parallelogram-

E ma funt.
) - 1. Nam quia plana
: o parallela BH, CF fecan-
£.16. 1. tur a plano AC in redtis AB,DC: erunt” AB,
CD parallelae. Similiter quia plana AF, BE
parallela fecantur a plano AC: erunt* AD,BC
parallelae. Ergo ACeftPgr. Similiter often-
ditur, reliqua plana AF, HE, BE, BH, FC effe
Pgra - Q. E. D.

. 2. Iungantur AG, DE. Quia AB, BG ip-
e 10. @ {is DC, CE funt parallelae: eft ang. ABG¢=
DCE.




™\ TR

R e

LIBER XL 3

DCE. Sed AB*=DC, &BG=CE. Er-« 341
go A. AGB = DEC, & igitur Pgr. BH =
Pgr. CF.  Similiter oftendetur Pgr. AC =
HE, & Pgr. AF =BE. Q.E.D.
‘ * Scholium.

Er quia oftenfum eft, ang. ABG — DCE, &
AB: BG == DC: CE: patet aequiangula efle Pgra,

. oppofita, & latera circum aequales angulos propor-

tionalia habere, ideoque etiam fimilia efle.
PROP. XXV. THEOR.

A | B M W
G ¥/ |Ic
m vV 1z
A Ell H| N /0
| /P /|
K K L D )

Si folidum parallelepipedum ABCD plano EF
Jecetur oppofitis planis AG, CH parallelo: eris
vt bafis AELK ad bufin EHDL 3ta folidum AB-
FL ad [olidum EMCD.

Produc enim AH vtrinque, & pone ipfi
EH aequales quotcunque HN, NO, & ipfi EA
aequales AP, PQ_quoruis, & comple Pgra,
QR, PK, DN, NS, & Ppda PT, AV, HY, NZ.
lam quia QP = PA — AE: efit* Pgr. QR ~. 33, ¢,
= PK = AL, & Pgr. PI —=PB == BE. Eiir '
quoque Pgr. TQ =" VP = GA. Ergo triav. 24 m.
plana folidorum PT, AV, EG tribus planis
aequantur, Sed tria tribus oppofitis ¥ aequan-
tur. Ergo ? tria folida PT, AV, EG aequa- ¢.0.def.n,

' lia
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I B M W
v e/ lc
" v
Al Ell HI N o
(68 P
| 4%
K K L D )

Ba funt. Similiter oftendetur tria folida OY,
NC, HF aequalia effe. Ergo bafis QL aeque
multiplex eft bafis AL ac folidum TE folidi
GE; &eadem ratione bafis OL aeque eft mul-
tiplex bafis HL ac folidum OF folidi HF.
Porro fi bafis QL >==<OL: eft &? foli-
‘ dum TE > = <folido OF, . Quare vt bafis
<% o def. 5. AL eft ad bafin HL % ita folidum GE ad fo-
lidum HF. Q.E.D.

PROP. XXVI. PROBL.
A Ad datam vellam k-
neam AB & ad datum in
H ipfa punitam A dato an-
gulo folido C acqualern an-
B L gulum Jolidwon conflituere.
Sint DCE, ECF, FCD
anguli plani folidum C
r continentes. Ex quouis
F  pun&o F in re&ta CF de-
mitce in planum ECD perpendicularem¥ FG,
quae ipfi occurrat in G, & iunge CG. Dein
fac ang. BAH == ECD, & ang. BAK = ECG,
& AK == CG; atque ex K plano BAH erige
' per~

¥ 1L i,
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perpendicularem ¢ KL ,f} quam fac—= GF, & « 1. u.

iunge AL. Dico fattum. ‘ :
Nam fiat AB = CE, & iungantur KB, BL,

GE, EF. Ert quia reftae KL, GF planis BAH,

ECD perpendiculares funt: erunt ang. AKL

- BKL, CGF,EGF re&ti. Dein quia KA=GC,

& AB=CE, & ang. BAK =—=ECG: erit* . 4.
BK —EG. Sed KL == GF. Ergo AL =+

CF, & BL =* EF; ac inde ang. BAL# —#§-8. &
ECF. Similiter, fumta AH = CD & iundlis
HK, HL, DG, DF oftendemus ang. LAH —
FCD. Ergo tres ang. plani BAH, BAL,LAH
anguli folidi A tribus planis ECD, ECF,FCD
folidi C aequantur. Hinc ang. folidus A =

¥C. Q.EF. 7. o
PROP, XXVIL PROBL.
54 M F D 4 data
L T refta lincs
glC AB dato fo-
A G lido pavalle-

K . lepipedo CD
[fimsie & fimiliter pofisum folidwm parallelepipe-
dum de!ériber;. .
Fac ¥ angulo folido C = A, ita vt angulo 3, 46, 4,
GCE = KAB, & ang. FCE = HAB, & ang.

- GCF=KAH. Dein fac EC:CG = BA:s. n. 6.

AK, ac GC: CF == KA: AH, & comple Pgr.
BH, ac folidum AL,

Etenim ¢ Pgr. KB nv GE, & Pgr. KH nV & 1. def. 6.
GF, &, quia ex aequo EC: CF = BA: AH, & conftr.
Pgr. BH rv EF. Ergo & tria reliqua Plz—z]lla,

]
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» fch. a4 HL, LB, LK * tribus reliquis DF, DE, DG.

5, & 28 Quare Ppd. AL ~¥ Ppdo.CD. Q. E. D.

PROP. XXVIIIL THEOR.
Si folidum parallelepi-
N pedum AB plano CDEF

G Jecerur per diaganaler

) D{ CF, DE oppofitorum pla-

H norum : folidun AB ab

E A ipﬁplano 'CDEF bifa-
riam fecabitur.

“ 4. L Quia enim A. GCF ="* A. CFB, & AADE
x 1oy def .= A. DEH, & Pgr. AC ==*BE, & Pgr. GE
= CH: Prifma GCFEDA —?* prifmati CF-

*BHDE. Q.E.D.

¥ Schol.

Prifmata vero effe illas duas dimidias partes
Ppdi. A B, patet ex a4.1. & fchol. eiusdem, & ex
€o quod, ( per16,11.) planum CFED parallelogram-
/ mum eft. Conftat iraque, priima triangularem

bafin habens dimidium efle parallelepipedi aeque
alti & in eadem bafi GE conftituti, vel in bafi AH

bafis triangularis dupla.
PROP. XXIX. THEOR.

Solida parallelepipeda AB, AC in cadem
bafi AD cademque altitudine, quorwn infiften-
. tes lineae AE, AF,GH, GI, KL, KM, DB, DC
in cisdem yectis lineis E1, LC collocantur , inter
Je funt acqualia.
: Quia KB & KC funt Pgra, & inde LB =
k3L KD —MC: erit LM =#BC, & ergo A.
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7 ¢ LKM=="BDC,nec non» § t.
1.5 Pgr. EM ==t HC. Ea® 361

. &
S ALY } dem ratione A, AEF=

e~

/ GHI. Eft autem ® Pgr.e. 34 n.
/ LA =BG, & Pgr. MA

K D =CG. Ergo Prifma .
G AEFMLK =* Prifin, s.10.def.15

A GHICBD. Hinc ad-

dito communi folido AKDGHFMB, tota

Ppda AB, AC aequalia erunt. Q.E.D.

PROP. XXX. THEOR.

........

. G N M Solida paralle.

lepipeda ABEH,
ABDG in cadem
bafi cademque alri~
tudine, quorum li-
'B neac infiffentes in
eisdem lincts rectis
non collocantur, in-
ter [¢ acqualia fimt. '
Producantur enim DF, MG, IH, EO, vt
fe inuicem fecent in K, L, N, & iungantur
KA, LP, OC,NB. Ergo Ppd. ABEB = ¢, 4, .

" ABNK =¢ ABDG. Q. E.D.

PROP. XXXI. THEOR.
Solida pardllelepipeds AB, CD, guae in-
sequalibus funt bafibus AE, CF, & eadem alti-
tudine, inter fe funt aequalia. : :

. Lk

Y " Cef,
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L B O D Caf.1. Sint in-
G I N\M Q\ fitentes lineae A

| G, BE,HI1, KL,
A N \|, CM, DF, NO,PQ
A He ad re@os angulos

bafibus AE, CF, & fit ang. PFN == HEK,
NF —=KE, & 'FP —=EH. Erit ergo Pgr.

.1 def. 6. CF=& nv” Pgro. AE. Eadem ratione quia

altirudines NO, KL aequales, & ang. ONF,
ONC, LKE, LKA re&i funt: erit Pgr. ND
= & v ipfi KB, & Pgr. CO= & nv AL.
Quare & reliqua Pgra reliquis aequalia & fi-

roe.defn iy erunt, & ergo Ppd. CD =¥ ipfi AB.

G

- I

Q.E.D. ~
M Z

Jdr N\B

0 I
P -

Al

v ol

N F Q
R XS

1’6 )

-~ Caff 2. Sint iterum infiftentes perpendicu-

lares, fed ang. PFN nen = HEK." Produc
NF in Q, & fac ang. QFR = HEK, & FQ

. = HE, & FR = EK, & comple Pgr. QR ac

folidum TR. Ergo erit Ppd. TR ¥ == Ppdo

" AB.;, .ProducPF; SR, quae conueniant in V, &:

per QqducipfiPV parallelam QX, quam produc-

donec produétae CP occurrat inY, & com-

ple Ppda TV, TP, quorum bafes funt Pgra.
T {

vQ,
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VQ,PQ. Iam Ppda. TV, TR eandem bafin

TF habentia, aequalia ® funt; & hinc Ppd. ¢ sg. .

TV == AB." Sed quia Pgr. FX == ¥ FS =¥ % 3. 1.

AE == CF: erit Pgr. FX: FY == CF: FY. J; pt®

Atqui Ppd. TV: TP =« Pgr. FX: FY, nec a. 25 1.

non Ppd. CD : TP = Pgr. CF:FY. Ergo

Ppd. TV: TP=Ppd. CD: TP. Quare Ppd.

TV = A CD, ideoque Ppd. CD.== AB. . Q. & 9.

G I M 'z \
L. /M /N_D/AN\

/ 0
/N u/ Y\¢: [\ i\p

e

R
K T E QWNVEF

Caf. 3 Non fint infiftentes AG, BE, HI, KL,
CM, PZ, FD, NO perpendiculares bafibus.
Duca punétis B, T, G, L, D, Z, M, O-ad bas
fes perpendiculares BQ, IR, GS,LT, DV,ZX,
MY, OW, & iunge ST, QR, TQ, RS, XV,
YW, YX, VW,  Erit ergo Ppd. MV =7 c:.r:
GQ. Atqui Ppd. CD =* MV, &Ppd. AB 3, 5y, ver
=¥GQ. Ergo Ppd. CD == AB. Q.E.D.{t som
. * Schol. Traqueé Parallelepida aequalia AB,CD :
dequalium bafiurh aequealea funt. Nam fi algerius
AB sltitcudo maiot eflec: yuia ipfius AB pars capi
oflet aeque alta ipfi CD, foret pars Ppdi. AB =
pdo.CD,  Ergo Ppda. AB, CD inaequalia forent,
. ; Y2 PROP.

T f'Reli:qui cafus de"mon(lhntic;no;j liefAlor facile:;-
dmdi.Simmr enim eft demonfirationi-calis L.
. euny
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340 EVCLIDIS ELEMENT. ‘
-~ PROP. XXXIIL. THEOR.

. Solida parallclepipeda AB, CD, quae candem

babent altitudinem, inter [¢ funt vt bafes AE,

B »p_ X

J%ce >

Applicetur ad FG Pgr. FH=—* AE, & com-
pleatur Ppd. DH=¢ AB. Quia autem to-
tum Ppd. CK fecatur plano DG, erit ” Ppd.
DH-vel AB ad Ppd.CD ficat bafis FH vel AE
ad bafin CF. Q. E.D. : '

* Schol. Hine parallelepipedorum aequalium
quod maiorem bafin habet, minorem habet altiru-
dinem. Non enim eandem; quia fic Ppda inae.
qualia efunt: nec maiorem ; quia fic pars illius
Ppdi reliquo aequealta eodem maior, & 2 potiori
totum eodem maius erit. '

PROP. XXXIIL THEOR.
¢ Similia folida paral-
G\p lelepipeda AB, CD inter
' Je [unt in triplicata va-
1 H T tione bomologorum late-
AN ~+um AE, CF.,
~In produétis AE; HE,
A- p-EN_K GE cape EK. = CF;
: Mt | EL = FN, EM=FR.
'R—.‘ —N" Comple Pgr, KL; &
NP QT ppd KO, Tam quia
-+ Ppd.
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Ppd. AB vy CD, ideoque ¥ ang. AEH ==4. 9. def .
CFN: erit ang. KEL == CFN, ac propterea &kdg‘f- 6.
Pgr. KL==& nv*CN. Eadem ratione Pgr.| ¢ :‘def.;z:
KM = CR, & Pgr. OE ==y DF. Quo-

niam ergo & tria reliqua Pgra tribus reliquis

aequalia & fimilia * funt: erit Ppd. KO == fcb.24. 1.
(U*CD. Comple Pgr. HK, & fac Ppda * o951
HP, PL eiusdem altitudinis EG cum Ppdo AB.

Ec quia? AE: CF —=EH: FN = EG: FR:

erit AE: EK=HE: EL=GE:EM. Eft

vero # AE: EK = AH: HK, & HE: EL#—&- 1. 6
HK:KL, & GE: EM=#PE: KM, Quare
AH:HK=HK:KL=PE: KM. Porra
AH:HK =" Ppd. AB: Ppd. BK; & HK: KL 3. %
== 'Ppd. BK: PL; & PE:KM = Ppd. PL:

KO. Ergo-=~Ppda AB, BK, PL, KO, ideo-

que AB: KO =& (AB: BK)3 — (AH:HK)? & 1 def.s.
== (AE: EK)? = (AE:CF)’. Q. E.D.

Corollarium. :

Hinc, fi quatuor reQtae lineae continue pro-
portionales fuerint, eft ve prima ad quarcam, ita
folidum parallelepipedum, qued fir a prima, ad

folidum a fecunda fimile & fimiliter deferiptum ¥,

PROP. XXXIV. THEOR.

dequaliwm folidorsom parallciepipedorum AB,
CD bafes AR, CF funt reciproce proportianalet
altitudinibus AG, CH. Er quorum [olidorum
parallclepipedorwm AB, CD bafes AE, CF funt
reciproce proportionales altitudinibur AG, CH,
ea inter [e /{nt acqualia. :

Ys " Caf
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' Cafs 1. Si infiftentes

K  red@tae AG, EB, IK, NO,
G - CH,LM, FD, PQ_funt
11— E bafibus AE, CF perpen-
‘ ' N diculares,
AWM D

Hyp.1. Si Ppd. AR
< R = CD, & bafis AE =
CF: erit & alt. AG ==
'CH. Ergo AE: CF ==
L& | CH:AG. Sinautem
C_Np alterutra bafis AE > al-
tera CF: quia tunc al
= fh. 2.1, titudo AG < * CH, cape CR = AG, & com-
ple Ppd. S€. Tam quia AB = CD, erit AB:
€S=—€D:€S. Sed AB: CS =¢ AE : CF,
e31u &CD:CS —¢Pgr.CM:Pgr. RL=*CH:
&5 & CR=—CH:AG. Quare iterum eft AE: CK
=CH:AG. Q_E. D,

* &b 30w “JR

© Hyp.a. SitAE:CF==CH:AG. Im

fi bafis AE=—=CF: erit& AG=CH, ideoque

.3 m Ppd. AB==7 CD. Si vero AE > CF: erit

$4E.CH>* AG,  Pone rurfus CR—=AG, &

comple Ppd. CS. Ergo AE:CF == CH:CR.

Sed AE:CF ==t AB:CS,& CH:CR ="~

~ CM:RL=¢CD:CS Ergo AB:CS =

e CDI:)CS. Igitur iterum AB==® CD. Q,
E. D

Ceof.
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K B - Caf 2 Siinfiftentes AG,
¢\ o \ EB, CH &c. bafibus AE, CF

non funt perpendiculares:
lemitte % in bafes perpen- % W 1%
A diculares GR, BS, OT,KV,

N HW, MX, DY, QZ, & com-~
RM T, . plera intellige Ppda KT,

Q MZ.
Hyp.i. lam fi Ppd. AB ‘
L I'/ = CD: quia Ppd. AB =¥ ¥:30&29.10.

XN | KT, & Ppd. CD=MZ, erit
¢ w7 Ppd KT==MZ  Quum
itaque fit* BG: DH =DY:w. caf .

BS: erit* AE: CF —= DY:38S. Q. E.D.

Hyp. 2. Deinde fi bafis AE: CF = alt.
DY:BS: erit&*BG: DH —= DY:BS. Er- s 24.1
go Ppd. KT = # MZ, ideoque Ppd. AB=V¥
CD. Q.E. D. :

* Coroll.

Oftenfom eft fub hyp.s, cafl 1, Ppda. refta CD,
€S aequalium & fimilium bafium effe inter fe ve
altitudines CH, CR.  Et quia his daobus Ppdis
quaeuis alia duo sequalia & aeque alta fumi pof=
funt (per 3h1L): patet in vniuerfumduo quaecun«
que Ppda aequalium bafium efle in ratione alti-
tudinum, '

* Schol.

Propofitiones 31. 1. 33. & 34. cum fuis fcholiis &
corellariis valent quoque de Prifmatis triangula-
ribus, propter ea quae oftenfa funt in prop. 8.

Y4 PROY. .
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PROP. XXXV. THEOR.

Si fine duo an
G k pla'f; BAC, Ef)vl;
N H  acquales; & in ip-
K Jorum verticibus A,
L. /D rectac fublimes
B AG, DH conflirx-
F anmur, quac cum
reclis lincis a prin-
elpio pofitic angulos contincant acquales, alte-
rum GAB, GAC alteri HDE, HDF; in fubli-
mibus autem fumantur quacuis punifa G, H,
atque ab ipfis ad plana, in quibus funt anguli
primi BAC, EDF, perpendiculares ducamur
GK, HL; & a punétis, K, L, quac a perpen-
dicularibus fiunt in planis, ad primos angulos
sungantur rectac lincac KA, LD: cum fublimi-
bus acquales angulos KAG, LDH comtsnebunt.

‘Pone AN ==DH, & in plano A GK duc
NO parallelam ad GK, quae ergo plano BAC
perpendicularis A erit. A pun&is O, L duc
ad retas AB, AC, DE, DF perpendiculares
0B, OC, LE, LF, & iunge NC, NB, HE, HF,
CB, FE. Iam quia ANq=Y NOq -+ OAq,
& OAq =7 OCq + ACq, & NOq - 0Cq
=7 NCq: erit ANq = NCq-+CAq,ideo-
que ? ang. NCA re@us, Similiter oftenditur
ang. HFD rectus. Quare ang. NCA =—=HFD.
Et quia NAC == HDF, ac AN == DH: erit
AC=—"'DF. Eadem ratione AB=—DE.
Quare CB = ¢ FE, & ang. ACB = DFE, &

" ang. ABC==DEF. Hinc* ang. OCB=LFFE, -

&




,
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& ang. OBC == LEF, & ob CB == FE, eft CO
==sFL. Vnde patet {AO0=DL. Hinc
quoniam NOq -+ OAq = ANq == DHq

= HLq + LDq: erit ONq=HLq &

NO =HL. Igitur conftat ang. KAG =% g.¢
LDH. Q.E.D. ' -

.. Corollar.

Ex hoc vero manifeftum eft, fi fint duo anguli
plani reétilinei aequales, ab ipfis autem conftituan-
tur fublimes re&tae lineae aequales, quae cum re-
&is lineis a principio pofitis aeguales contineant
angulos, alterum alteri, perpendiculares NO, HL,
quag ab ipfis ad plana in quibus funt primi anguli
ducuntur, inter fe aequales effe.

PROP. XXXVIL THEOR.
Sitres reclac lincae A, B, C, proportionales
Jfimt : [folidum parallclepipedum, quod a tribus
Sit, aequale eft folido parallelepipedo, quod fir &
medsa B, acquilatero quidem, acquiangulo au-’
tem antedicto.
0 HCRB
E [

L F A
K\ D G'l -4

Exponatur angulus folidus D, & ipfi B ae-
quales fiant DE, DG, DF, & compleatur Ppd.
DH, quod erit fatum a B. Pomatur KL = .
A, & ad pun@tum K fiat * ang. folidus K==D, « 26. n.
ac KM == B, & KN=C, & complearur Ppd. -
KO, quod erit factum a tribus A, B, C, & ae-
T Ys qui-
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0 HCB

HD 9 I‘;A

» ax. u. & quiangulum ipfiDH* Et quia’KL:DG=
s o b DPE:KN, & ang. LKN == GDE: erit Pgr.
w 14.6. NL=#EG. Deinde quia &* ang. MKN
==FDE, & ang. MKL==FDG, & KM==DF:
' erunt perpendiculares a puncis M, F ad plana
v.cor. 3501 NI, EG dutae aequales’; id eft Ppda DH,
KO, aequales bafes habeuntia EG, NL, aeque-~
alta¥ erunt, ac ergo aequalia®. Q. E. D.

PROP, XXXVIL THEOR.

83 quatuor reciae lineae A, B, C, D propor-
tionaler fint: & quae ab ipfis fume folida par-
allekepipeda B, F, G, H fimilia & fimiliter dea
Seripta proportionalia erunt. Bt fi quae ab ip-
Jis punt folida parallclepipeda E, F, G, H fimi-
5a & fomiliter defcripea proportionalia fint ; &
ipfac reftae lincac A, B, C,D proportionales

¢ 4. def. 6
¢ 3L U

erunt. -
E i, ¢ H
Al VBl © @p

ey - Nam quia Ppd. E(UF: eritE: F =~
-7 ¢ (A:B)3%. Eodcm argumento erit G:H =
phyp &1 (C: D)% Sed (A:B)2=1¢(C: D)% Er-

fch, 225, go E: F=G:H. QE.D.
2. Quia,
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- 2. Quia, vt antea, E: F=(A:B)% & G:

" H==(C:D)? atque E:F==G:H: erit

(A1B)3=(C1D)? ideaque A: B="7C: e.s.kb.225.
DQ( Q-_EO Dt CT '

PROP. XXXVIIL TH’EQR.

) _
' Si plamom AB ad planum AC reétwm fit, &
ab vno punéto D eorwm, quae funt in vno plane
AB, ad alterum plamom AC perpendicularss du.
catur : ¢a 08 communem planorum foltionom AE
cadet, ‘ :
B Sinegns, cadat extra, vt
{ D] DF &apunétoF in plana
-1 AC duc ad AE perpendi~
G eularem FG, & iunge DG.
T, Iam quia FG perpendicu-
laris 7 eft plano AB: eritr 4 def.n,
K (8) ang. FGD reftus®, Sed & “3-defou.
ang. DFG re&us? eft. Qua- :

A

‘rein A GDF duo rei fant. -Q.E, A. .

PROP. XXXIX. THEOR.

Si in folido parallelepipeds AB oppofitoreen
Planorum AC, BID latera [ecentur bifariam ;
per feltiones vere plana ducamur EFGH,
IKLM: communis planorum feélio NO & fo-
lidi parallelepipedi diameter PQ fec mutuo bi-
Jariam fecabunt. '

Tun~
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D G O Iungantur QO,
O\ OT,PN,NS. Quo-
M B niam QB, DT: funt
S parallelae: erit ang.
R 1 QLO=?0MT.
F/AllS Praeterea QL % =
K| TM. Etquia¥
! N ML, DQ paralle-
P E C lae funt, item DT,
o GH, QB: eritMO
o conft,. =%DG=*GQ=%0L. Quare* QO
“‘4;' =0T, &ang. QOL=MOT, & obid #
¢-3-cbas.1 QOT refta. Similiter demonftratur, SN—=
NP, & SNP redtam effe. EtquiaPT, SQ,
ipfi CB aequales ¥ & parallelae, ipfae aequa-
les & parallelae funt: erunt & TQ, PS aequa-
. les ¥ & parallelae. Ergo rectse NO, PQ funt
# 7. - in eadem ¥ plano TS, & fe mutuo fecabunt
“inR. Sed quia® ang. OQR == RPN, &ang.
3721 QOR = PNR,& QO = PN erit* OR=
#3%.% RN,&QR=RP. Q.E.D.

* Schol,
Hinc in omni parallelepipedo diametri omnes
fe mutuo bifecant in vno punéto R.

PROP. XI. THEOR.

- Sint duo prifinata ABCDEF,GHKLMN
aequealta, quorwm vmum quidem bafin babeat
arallelogr ammum ABCD, alterum vero trian-
“gulum GHN, & parallelogrammum ABCD dx-
phom fit trianguli GHN: acqualia erunt ipfa
prifmata.

ex o
B3e

Al

Com-
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N

B

AN
D ¢

P

349

M

L
N

G

H

Compleantur enim Ppda. AO, HP, Et ‘
quoniam Pgr. AC==:2 A GNH ==¢Pgr.GN, 2 34 1.
atque folida aequealta func: erit Ppd. AQ =% 3" "

» HP, ideoque Pr. ABCDEF = * Pr. GHKL-

MN. Q. E. D.

* Scholium.

3 28. n,

Ex iis quae haltenus oftenfa funt demonftrari
poteft, parallelepipeda quaenis AB, CD, nec non
prifmata triangularia, effe in ratione compofita ba-
Jiam AE, CF ¢y altitudinum BE, DF. .

B

D

E

£

A ¢ T

Intelligatur enim alind Ppd. DH, cuius ‘bafis
FH — bafi AE Ppdi. AB, & altitudo DF == al-
titudini Ppdi CD. Et quoniam eft AB : HD ==*,. cor. 34.11.
BE: FD,& HD:CD —=*FH : CF=—— AE: CF: x 2. 1.
erit AB: CD —= 2 (AE: CF) + (BE:DF). Er- A 5 def.6.
go Parallelepipeda, & triangularia prifmata, Par-
allelepipedorum dimidia, funt'inter fe vt bafes &

altitudines, Q. E, D.

Quae

— = TELE
—= To= T

e
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B w D

E ¥
A C '

Quae quum ita fint, patet fundamentum me.
thodi, qua parallelepnpeda & prilmara in Geome-
tria praghca metiuntur.  Sumunt enim cubum AB,
& latus eius BE pro vnitate, qua metiuntur bafin

- Ppdi CD & altitudinem : & ex mulnphcanone
numerorum, qui bafin & altitudinem exprimunt,
gignitur numerus, qui foliditatem Ppdi CD exe
primit. Sit ( per 4. fch. 3. 6) bafis CF —— ¢ AE,
& altitudo DF — 2 BE: & quia CD: AB — (CFt
AE)+ (DF: BE) == (9: I) + (2:) = *1§!
1; erit CD === 13 AB.

EV.-
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» X K £ B 2 & X * A X % N 3

PROP. I. THEOR.

K

Similia polygona ABCDE, FGHKL circulis
inferipta inter fe funt vt quadram a diametris
BM, GN.

Iunganrur BE, AM, GL, FN. Quia po-
lygona fimilia func: eft * ang. BAE — GFL, «. 1.def 6,
& BA: AE = GF : FL; ideoque # ang. AEBf’ 6. 6.

= FLG. Ergo ang. AMB—‘VF\IG Et,yxnag x&

quia praeterea ang. BAM == ? GFN, eft BM:3. 3. 3

GN =—* BA: GF. Hinc pol. ABCDE: pol. * ;o 5

"FGHKL = * (BA: GF)? = (BM : GN)‘M fch.z;

=* BMq: G\Iq Q. E. D.
* Schol, Et quia AB: GF = BC GH &c. =
BM: GN: paretf‘ﬁmxllum polygonorum c:r.uhs N 12§
ipferiptorum perimetros AB + BC + CD + DE
4+ EA,& FG + GH + HK +-KL 4o LF,eiTe
m ntmne diametroram. . .
. PR 0 P.
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PROP. II. THEOR.

Sk

v. 8. 4

}E. fch. 4

[N 30- ;u

®, 5L 10:
e 5o L

e 1.1
». hyp.

Circuli ABCD, EFGH inter fe funt vt qus-
drata a diametris BD, FH. '

Si negas: erit vt BDq ad FHq ita circuolus
ABCD ad fpacium S circulo EFGH minus vel
maius,  Sit primo S < EFGH. In circulo
EFGH defcriptum fit * quadracum HGFE,
quod & maius erit dimidig circulo, ~Circum-
ferentiae EF, FG, GH, HE bifeftae ¢ fint in I,
K, L, M, & iungantur EI, IF, FK, KG, GL,
LH, HM, ME.  Erit fimiliter quodlibet A
EIF > § fegmento EIF, quoniam, du&a per I
parallela ad EF & completo pgro. re@angulo
NF, eft A EIF == § NF. Reliquis ergo cis-
cumferentiis femper bifedis, & talibus trian-
gulis a reliquis fegmentis femper ablatis: re-
linquentur tanderh fegmenta, quae fimul fum-
ta erunt * < EFGH -— S, Sint reliqua haec
fegmenta, quae funt fuper redis EI, IF, FK,
KG, GL, LH,HM, ME. 'Ergo polygonum
EIFKGLHM™*> ¢S, Defcribe in circulo AB
CD polygonum-ABCD ~y ipfi EIFKG-

‘LHM. _Erit ergo illud polygonum ad hoc,

vt” BDq ad FHq, five vt ¥ circulus ABCD
ad fpatium S.  Minus autem_ et pol. AB
T cD




LRt

— 2

R

A 0 TR R

-FHgq ita ¢irc. ABCD'ad cire. EFGH. Q.E.D.

~ LIBER XIL 33
CD circnlo in quo infcriptum eft ¢ ergo &
Polyga EIF[(GLHM < VS, Q Eo A, Non i4. $.

ergo eft vt BDq ad FHq ita circ. ABCD ad
fpatium minus circulo EFGH.

.2 Si ponis § > EFGH: quia fic erit vt
FHq ad BDq ita S ad cire. ABCD, atque S
ad: circ. ABCD ? vt circulus EFGH ad {pa-
tium minus circulo ABCD: eric ve FHq ad
BDDq ita ¢ire, EFGH ad fpatium minus circu~
lo ABCD. Q.F.N.? Quare vt BDq ad ¢ perparts,

* Sehol.
Similia ergo * ’pol}gona in circulis infeeipta ¢ |
funt vt fidem circuli. . t
PROP, 111 THEOR

- Ommis pyramis ABCD 1 tytangnlayem ha=
bens bafin ABC diniditur in duas pyramider
acquales & fimiles inter fe, quae triamgulares

" bafes babent, earque fmiles toti, ne non in

duo prifmuta aequalia, quac dimidiv yuidem
totius pyramidis fant maiora,
' : Bifeca

+ Nota, litteratum pyramidem defighantium vitie
mam nobis femper eam éffe, quae vertici eft aps
pofic, trey autem priores gss, quue ad Bafi

pettitient,  Contray in angulo folido defignans
do prime eft qise ad vertcem.

z .
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Bifeca enim AB,
BC, CA, AD, DB,
DC, in pundis E,
F,G,H,K,L, &
iungeEG,EH, HG,
per quas duétum
- planum abfcinder
pyramid. AEGH.
Iunge etiam HK, K
L,LH, & ducto per.
has planio a reliquo

folido ‘abfcinderur pyr. HKLD, Iam quia.
AE —EB, & AH = HD: erunt EH, BD»*
parallelae.” Similiter quia AH=—HD), & BK
6. =KD: erunt & HK, AB X parallelae. Qna-

i 2 ‘
¥ 34 ; re HK == BE — EA. - "Sed eft # ang. KHD
. 2 & —EAH. Ergoa KDH=(v*A0 EHA

fch. 6, 6. & EH == KD. Eodem modo patet A. HDL
= Ao HAG, & DL == GH. Et quiaob
parallelas EH, BD, & HG, DC, ang. KDL

p.o.n. ==AEHG;erit AKDL*=rv a0 EHG.
Eadem ratione oftenditur A, KHL = v Ao
piodef.u. EAG. Ergo pyr. HKLD == " pyr. AEGH.
Porro, quum AB, HK parallelaefint, Aa ADB,

3.34h.4.6. HDK # aequiangula, ideoque # fimilia funt;

& eadem ratione A BDC v ¥ Ao KDL ; nec
nonA. ADC v ? Ao HDL; atque, quum fit
s.2.fch.4.6. ang. BAC==KHL,& BA:KH=!'AD:DH=

266 AC:HL,ABAC?¢ a0 KHL. Hinc etit -

pyr.BACD 7 (v pyr. KHLD nv pyr. AEGH.

Deinde iundis KF, FG, reliquum folidum

diuidi poterit in duo prifmats, querum vnl;lm
: . habec

!
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Liabet bafin Pgr. EGFB, & lineam baft oppo-.

fitam HK, aiterum bafin A GFC & oppofitam.

bafin o HKL. Sunt ergo haec prifmata ae-

que alta, &, quia Pgr.:EGFB == 7 2 Al
GFC, aequalia 3, . Sed pyramide EFBK, y. 41. 1,
quae fit iundis EK, EF, malus eft prifma % 4o n.
EGFBKH; & pyrn EBFK =% pyr. AEGH
(aequalibus eniin & fimilibus triangulis con-
tinentur): ergo Pr. EGFBKH < Pr, GFCLKH

> pyr. AEGH - pyr. HKLD. Eft autem

. Pr. EGFBKH - Pr. GFCLKH —-pyr. AEGH

~ pyr. HKLD == pyr. ABCD. Ergo pr.
EGFBKH ~+ pr. GFCLKH > } pyr. ABCD,

Q. E. D.. ' ,

© "PROP. 1V. THEOR,

B

Si fint. duae pyramides acque attac AsCD,
EFGH , quac sriongulares bufes babent ABC,
EFG; dixidatur autem vtyaque ipfarum & in

duas pyramides AKLM, MQRD, ENOP
PSTH, acquales uter [ finilesque toti, 693
i duo prifmata aequalia KLVBQM, LVCRQM,
NOXFSP, OXGTSPs atque ortarum pyramie
dum viraque eodem modo diuidatur, idqus
Jemper fiat: erit vt vnins pyramidis bafis ABC
ad bafin EFG altm'm‘,z ita prifmata (hmia in
. 2 vna
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oma pyramide ABCD ad prifinata ommia in al
ters pyramide EFGH numero acqmwalia.:

X 5. ’
¥ QuiaBC==2 CV,& FG==2 GX: erit' BC:
€V =FG:GX. - Sed quum, vtin praecedenti
propofitione, confter, A-ABC rv Ao VLC,
& A FEG rnv Ao XOG: erit A ABC: AVLC
«. 20. 6. ==*A FEG: A XOG, & alternando A ABC:
A FEG == A VLC: A XOG. 3ed ALVC:
» Lemma A XOG = pr. VLCRQM : Pr. XOGTPS
. e =#pr KLVBQM: pr. XOXFSP. Ergo A
“wiz.5. ABC: AFEG="pr. VLCRQM = pr.
KLVBQM: pr. XOGTPS -+ pr. NOXFSP.
Idem vero demenftrabitur de - pyramidibus
AKLM, ENOP, fcilicet vt bafis AKL ad bafin
ENO ita effe duo prifmata aequalia in pyr.
AKLM ad duo prifmata aequalia in pyr. EN~
OP. TItague, quia éodem, quo modo vfi fu-
mius, argumento, patet effe * A ABC: A EFG
= A AKL: A ENO: erane’ vt A ABCad
AEFGfic 4 prifmata in pyr. ABCD ad 4 pri-
fmata in pyr. EFGH. Et fimiliter procedit
demonfiratio ad quétcunque paria prifmatum
in vtraque pyramide, Q. E. D.

e LEM-
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LEMMA. -

Oftendendum eft, vti A LVC ad A XOG
ita effe prifma VL CRQM ad prifma QX G-
TPS. :

Intelligantur enim ex punétis D, H in ba-
fes VLC, XOG demiffa perpendicula, quae ¢ hyp. & 4.
aequalia erunt. lam quia perpendicularis def. 6
ex D demiffa, & redta DC fecantur a planis
QMR, VLG, quae ob parallelas™ MR & AC, ». dem 3.2,

RQ & CV parallela ¢ func; erir pars perpen- ¢ 15 1.

dicularis inter D & planum MQR ad partem
reliquam?, vt DR ad RC.  Sed DR =7 RC: 'L o
quare pars perpendiculi inter bafin VLC &

bafin oppofitam QMR prifinatis VLCRMQ |

. erit_dimidium perpendiculi totius ex D de-

mifli.  Eadem ratione pars perpendiculi ex

H cadentis, quae eft inter bafgs .prifmatis
QXGTSP dimidium erit totius. Erunt erga
prifmata VLCRMQ & OGXSTP"? aeque alta, 4. 5 ax.1.
ac ob id in ratione ® bafium VLC, OXG. ¢ - u. .
Q. E. D, P . .

PROP. V. THEOR.

: c ¥ G
Pyramides ABGD, EFGH, guac in cadem

funt altitudine, &' triangulares bafer ABG,
EFG babens, inter fo funt vt bafesr ABC, EFG.
« , Zs Si



‘w8 EVCLIDIS. -ELEMENT.

' ”‘1 To B0y .
. des EILK 4~-KMNH < pyr. EFGH — X.

gt

ﬂ-’ 4. 13,

Si negas: fit ABC: EFG — ABCD: X, fir-
que primo X < pyr. EFGH. Diuidatur pyr.
EFGH vt in prop. Il & rurfus pyramides
ortae eodem modo diyidantur, fiarque hoe
femper, vsque dum ¥ duae reliquae pyramt-

Erunt itaque reliqua duo prifmata in pyr.EP-
GH > ¥ folido X.  Diuidatur etiam pyr.
ABCD fimiliter & in totidem partes ac pyr.
EFGH. Ergo prifmata in pyr. ABCD erunt
ad prifmata in pyr, EFGH == * ABC: EFG
== ABCD: X, Quare quum pyr. ABCD fic

* . maior prifmatis quae in ipfa funt: erit & fo-

lidum X maius® quam prifmata in pyr. EFGH,
& ergo®quam ipfa pyramis EFGH; contra
hypothefin, .

Sed pone X > pyr. EFGH. Erit ergo vt
X ad pyr. ABCD, ita * pyr. EFGH ad {oli-
dum pyramide ABCD minus. Sed inuerten-
do eft EFG: ABC ==X+ ABCD. Ergo vt
EFG ad ARC ita pyr. EFGH ad folidum pY-

¢ perparts. ramide ABCD minus. Q. E. AA, Erit ita-

que X nec < nec > pyr, EFGH, fed xpﬁ ae-
‘quale. Ergo ABC: EFG == ABCD EFGH.
Q E. D.

PROP.




LIBER XI. 359

PROP. VI. THEOR. -
F }I Pymmt‘dﬂAB-

CDEF, GHIKL.-

IA\ ' - M, quacix cadem

E Jut  alitudine,
Nk & polygones ba

. es babent, inter
B A ﬁ Jint vt bafes.
.- Bafes diuidantur in triangula ABC, ACD,
ADE, GHI, GIK, GKL, fuper quibus intel-
" ligantur pyramides aeque altae ipfis ABCDEF,
GHIKLM. Iam quia pyr. ABCF: ACDF .
- =*A ABC: A ACD: erit componendo,, ¢ n.
pyr. ABCDF : pyr. ACDF = ABCD : ACD.
Sed pyr. ACDF : ADEF =¥ ACD: ADE.
Ergo ex aequo pyr. ABCDF : ADEF == ba(
ABCD:ADE, & componendo. pyr. ABCDEE:
ADEF == baf, ABCDE : ADE. Eadem ra-
‘tione pyr. GHIKLM : GKLM — baf. GHI~
KL:GKL. Sed pyr. ADEF: GKLM =¥
baf. ADE: GKL. Ergo.ex aequo pyr. ABC-
DEF : GKLM == baf. ABCDE : GKL. At
qui eft inuertendo pyr. GKLM : GHIKLM
= baf. GKL: GHIKL. . Quare ex sequo pyr.
. ABCDEF: GHIKLM == baf. ABCDE : GHI-
KL. Q.E. Db. SR

RROP., VIL -’i‘HEOR. ‘

Omne prifma ABCDEF triangularem ba-
“bens bafin ABC diuiditur in tres pyramides
aequalesinter [z, quac triangnlares bafos babens.

Z 4~ Tun-
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D Iurlxgantur enim AF,CE,

. - CF: & arientur tres pyra-

E ¥ mides, triangulares bafes
habentes, ABFC, EAFC,

CDEF, Iam quia ABFE

eft Pgr, eiusque diamerter

- 34 L AF:erit A ABFf== A
3 A B EAF. Ergo pyr. ABFC
&8 =={pyr. FAFC. Sed pyr. EAFC eadem eft
quae pyr. AECF ; atque pyramides AECF,

CDEF, aequales * bafes ACE, CDE & eundem

verticem F habentes, aequales$ funt, Erga

pyr. ABFC = pyr. EAFC == pyr. CDEF.

QED,

Cor. Er quia pyr. ARFC eadem eft cum pyr.

ABCF: manifeftum eft pyramidem ABCF, quae

cum prifinate ABCDEF eandem habet triangula.

em baﬁnﬂ_ABC & eandem akitudinem , tertiam

partem efle prifmatis. Ergo * omni$ pyramis tere

* & pars eft prifmatis bafin habentis eandem, & al-
titudinem aequalem : quoniam, fi bafis prifmatis

aliam quandam figuram re&ilineam obrineat, dis

widitur in prifimata, quae triangulares habent bafes.

_* PROP. VII. THEOR.

Similes pyramides ABCD, EFGH, quae
triangulares bafes ABC, EFG babert, fum in
sriplicata ‘watione “bumolggortean literum AB,

Compleantur - {olida Ppda ABKL, EFMN.

% 9-def. i B¢ quia pyr. ABCD.A pyr. EFGH : erit ¥
ang. ABD = EFH, & ang. ABC = EFG, &

3 b ang.
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.- ang. DBC =—HFG, & DB:

K. L HF == BA: FE ==BC:FG.
1\2 D Ergo erit Pgr. BO nv’ pgr. ., 1. def. 6.

11 " FP, & pgr. BL rv pgr. FN,

Q! ~NK & pgr. BQ v pgr. FR.

A B Tra ergo reliqua pgra. KG,

N N AK, KD tribus reliquis

TR pgris MG, EM, MH fimi-
P H lig* erunt. Hinc Ppd.BK « fch.a¢.m,

R n ¥ Ppdo FM, ac ergo

, Ppd. BK: Ppd. FM==* A3 1.

E F (AB:EF )’. -Sed quia py-

ramides ABCD, EFGH funt fextae partes # , oo 5 10

Ppdorum BK, FM: erit* Pyr. ABCD : pyr. &fch.23u.

EFGH = de. BK H de. FM. ‘Ergo ?yr. %15 g
ABCD: pyr. EFGH = (AB:EF)%, Q.

Coroll. Ex hoc pecfpicuum eft, fimiles pyra-
mides, quae polygonas habent bafes, inter fe efle
in triplicata ratione homologorum laterum, Ipfis
enim diuifis in pyramides triangulares bafes hae
‘bentes ; quoniam & fimilia polygona bafium in
ariungula numero aequalia & homeloga totis € di- & 20, 6, -
uiduntur: erit ® vt vna pyramis in altera pyramide o.6.12,8 1,
triangularem bafin habens ad vnam pyramidem in  5.&16.5.
:altera triangularem bafin habencem, ita torailla py-
ramis polygonam bafin habens ad totam hanc, Sed
pyramides iftae triangularium bafium funt in tiplic
.cata ratione laterum homologarum: Erga & pyra.
-mides polygonarum bafium. :

Zs PROP.
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‘PROP. IX. THEOR. -+

D. Aequalium pyramidum
ABCD, EFGH triangula-
res bafes habertium, bafes
ABC, ER& fuut abvitudini-
bus DB, HF reciproce pro-
A portsonales. Et quarum py-
B ramidim , triangulares ba-
[es babentinm, ﬁﬁv ABG,

EFG funt altitudinibus DB,
HF reciproce proportiona-
les, illae inter fe aequales

Sunt,

G Hyp. 1. Compleantur
F enim folida parallelepipe-

- E N da BK, FL pyramidibus
geque alta. Et quiaPpd.BK=6 pyr. ABCD
= 6 pyr. EFGH =< Ppd. FL: erit vt HF:
DB =— * BM: FN —¢ ABC: EFG. Q.E.D\

Hyp. 2. Quia vt HF: DB == ABC: EFG

= ¢ BM:FN: erit Ppd. BK == Ppda FL,

ergo Pyr. ABCD = < Pyr. EFGH, Q.E.Dv

* Schol. 1. Idem de pyramidibus polygonarum
bafium valer (per cor. 7. 1. & fch. 34.11) : quiain
pyramides triangularium bafium dividi poflunt.

* 2, Quae de pyramidibus demonftrata funt in
prop. é. 8. 9, ea & quibuscunque prifmatis con-
ueniunt, quippe quae tripla funt pyramidum ess-
dem bafes & altitudines habentium.

* 3. Hine autem per {e patet ex fch. 40, 1. di-
menfio quorumuis prifmatum & pyramidum.

T o PROP. .
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8 Omnis conus tertia pnr.r
i eft cylindri, qui candem
i, bafin ABCD babet, & al-
& titudinem aequalem.

1. Si negas: fit cylin-
drus > triplo coni,  De-
1cr1batur in circulo qua-

e dratum ABCD; fuper quo

e mtelllgamt prifina aeque

=  altum cylmdro "Et quia hoc prifma dimi-

;¢ ‘dium eft prifmatis aeque alti * fuper qu‘ldra- R

 to cirea circulum circumfcripto erecti; di--
midium “autem huius prifinatis > dimidio
‘cylindro: erit & illud pnfma > dimidio cy-
lindro, Bifecentur peripheriac in punttis E,

F, G, H, quae conne@antur redlis, arque ]

‘Ais AEB, BFC, CGD, DHA intelligantur ere-

‘éta prifmata cylindro aequealta. - Et quoniarh

vnumquodque horum prifmatum dimidium

eft” Ppdi aeque alti eredi fuper Pgro. rectan- v. fch,28.11.
- gulo trianguli duple; hac autem Ppdum >

refpectivo fegmento cylindri: patet, vnum-

quodque horum prifmatum > effe dimidio
refpectiui fegmenti cylindri, Igitur reliquas
‘circumferentias bifecantes, & fuper fingulis,

quae orientur, triangulis prifmara erigentes, &

hoc femper facientes , relinquemus tandem® ¢, 1, 10,

fegmenta cylindri, quae fimul fumta minota

erunt exceffu eylindri fupra triplum coni,

- Sint reliqua haec fegmenta, quae fuper feg-

mentis circuli AE, EB, BF, FC, CG, GD, DH, .

TETTL . -

oo VR RN T3 R
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A HA confiftunt.  Igitur
prifina, quod bafin poly-
gonam AEBFCGDH ha-
bet, & cylindro aeque al-
tum eft, erit > tripla co-
ni; ideoque pyramis, cu-
ius bafis eft AEBFCGDH,
& vertex idem qui coni,
Q %2> erit cono ; pars toto,
E. A.

. Sit cylindrus < tripla coni: erit conus

> 3 cylmdn. Sed quia iisdem, quibws moda
.- vfi fumus, argumentis ¥, euincitur, pyrami-

dem cono aeque altam & cuius bafis eft quas
dratum ABCD > effe dimidio coni, & vnam~.
quamque pyramidum cono aeque altarum fu-
per triangulis AEB, BFC &c. > effe dimidia
refpe@iui fegmenti coni : iterum patet, Gits
cumferentias femper bifecando, & fuper ot
tis fic triangulis pyramides femper erigendo,
‘relitum iri fegmenta cani minara excclfu co~
ni fuprag cylindri.  Sint haec fegmenta, quae
fant fuper fegmentis circuli AE, EB, BF &
Quare quum _ reliqua pyramis, cuius bafis eft
polyg. AEBFCGDH, & vertex idem qui coni
> fic § cylindri: erit prifma cono vel cylin-
dro aeque altum & bafin pelyg. AERFCGDH
- habens maius & quam cylindrus ; pars quam

‘.torum Q. E. A

PRQP. X1L. THEQR.
Coni & cylindri, qué candem babeoxt aktitu-

_dinem AR, GD, nter f¢ funt vt bafes EFGH,
. KLMN. 1. Sic
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1. Sit vt circ. . EFGH ad cire, KLMN i .
conus FB ad aliud folidam O, quod fit & co- -
no LD; & fit LD — O =P. - Suppofita
praepprauone & argumentatione. praccedens -
tis propofitionis, erunt fegtenta coni, quae
in-ips QL, LR, RM &c. <P,  Ergo pyr. -
KQLRMSNTD > O. Fiar in circ. EFGH -
fimile polygonum EVFXGYHZ. Iam quia
pyr. EVFXGYHZB: pyr. KQLRMSNTD =22 a.' 8. 1.
polyg. EVFXGYHZ~ pol. KQLRMSNT*-‘“; feh. 2.1
cire. EFGH: cire, KLMN == & conus FB: O, 9yrx .
atque pyr. EVFXGYHZB < ¥ cono FB: eriti. ig. §.
& pyr. KOLRMSNTD < ? folido O; quod
repugnat oftenfis. Non ergo eft vt bafis A
ad bafin C ita conus A ad folidum cono -C
minus,

2. Si ponis O > ¢ono LD: erit vt O ad
conum FB, ita conas LD ad folidum ® minus.
cono FB, & ergo vt circ. KLMN ad circ. EF-
GH, ita conus LD ad folidum minus cono
FB. . Q. F. N\ " ltaque coni aeque alti, &' part. 1.
Eromde cyhndrl 3 2eque alu, fant inter fe ve & 1

bafes, Q. E.D. '

e . A Scbal.

R .. -
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* Sebol. ™17 Coni erge, item cylindri, quorum
tam bafes guam alritudines aequales fant, ipfi
inter fe aequales funt. , )

* 2. Quare conorum,item cylindrorum, aequa.
1s bafes habentium, qui ‘maiorem axin habey

maioc eft. . ’
PROP. XIL THEOR. .

Vi

- Similes cond & eylindri inter fo funt in tri.

v plicata vatione diametrorum baflum AB, CD.

Sint bafes ciiculi AEBF, CGDH, & axes

IK,LM; & fit comts AEBFK ad folidum quod-
“dam N in triplicara ratione ipfius AB ad CD.

“ 1. Pone N < tcono CGDHM. Fadis iis-
dem quae in praecedemibus, eodem mddo
oftendemus effe aliquam pyramidem GOCP-
HQDRM in cono CDM, quae maior fit quam
N. " Fiat in cire. [ fimite polygonum ASEX-
BVFT, quod fic bafis pyramidis verticem cum
¢ono ABK communem habentis, Sine in his
duabus pyramidibus triangula CMO, AKS

‘quaedam ex iis quae pyramides continent, &

w.24.defin,

' functae fin LO, IS. Iam'quia conus ABKns

cono CDM, eft” AB: CD == IK:LM, acer.
I go
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go AT:IK=CL:LM. Sed? ang. KIA, s, m.def.1e
MULC redti funt: ergo A. AKInv* A. CML. « 6. 6.
Similiter, quia AI:1S=CL: LO, & ang.
AIS*==CLO, erit A. ASIrv A.COL; & = 2. fch,
iterum fimiliter patet effe, A SKI v A OML, 3 &
Hinc quia* KA: AI==MC:CL, & AI: AS A 1. def. 8.”
== CL: CO: erit ex aequo KA : AS — MC:
CO. Similiter quia KS:SI==MO:OL, &SI:
SA ==OL:0C: eritex aequo KS:SA==MO:

‘OC. Ergo A ASK (u# Ao OMC. Quoniam * b & 6.

. . ~ R v g, defian,
igitur pyr. ASIK nv* pyr. COLM: erit pyt. £.3. n.

ASIK:pyr. COLM =%(AI:CL)?, Sed idem
de reliquis pyramidibus ATIK, CPLM &c. .
oftendemus.  Ergo ¢ pyr. ASEXBVFT: pyr. & ?f?}n '
GOCPHQDRM = (ALl: CL) == " (AB: "5, §,
CD)* =¢con. AEBFK: N. Quare pyr.GO- ¢. hyp-
CPHQDRM < * folido N; contra modo & ™ %
dicta. ’ B

2. Si ponas N > cono CGDHM: quia N:
AEBFK = ¢ (CD: AB)3, &* N ad AECFK . .
vti conus; CGDHM ad folidum cono AEBFK .
minus: erit conus CGDHM ad folidum quod-
dam cono AEBFK minus in triplicaca ratione
ipfius CDad AD. Q.F.N.” Ergo tamco- - Pt &
ni, quam?® cylindri, funt in triplicata ratione =~
diametrorum bafium. Q. E. D.

PROP. XIII. THEOR,

Si cylindrus AB plano CD fecetur, oppofitis
planis ‘AE, ¥B parallelo, erit vt cylindrus AD
ad cylindrem DF ita axis GH ad axem HL

Pro-
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K

AR

[AL)
K“/\"Y

Producatur verinque

axis GI, & fiant ipfi GH

P aequales quotcunque GK,
KL, & ipi H1 aequales

B quotuis IM, MN.  Per
punta L, Ky M, N ducan-
tur plana ipfis AE,CD par

D allela, in quibus fiant cir-
p Cacentra L,K,M, N cir-
culi ipfis AE, FB aequales;

& inter hos circulos inrel-
liganeur cylindri OP, PA,

R BQ,QR conftituri, Quis

¢. t. fch  eylindri OP, PA, AD inter fe?, aequales funt;
b 12 quotuplex eft axis LH ipfius GH, totuplex
eft cyl. OD ipfius AD.  Similiter, quotuplex

eft axis HN ipfius HI, rotuplex eft cyl. CR

cylindri DF.  Praeterea fi axis LH > =<

% ‘ fd‘ HN: erit 2 & cyl. 0D>"“<cyl CR. Er
v. 4. det, 5 B0 €yl AD: cyl. DF = ¥ ax. GH: ax. HL

L *

PROP. XIV. THEOR.

- Aeq walibur 54];'6#:
AB ’ CD infiflentes
roii ABE, CDE aut
cylindri B,G, CH fn-
C ferfe fant vt abirudic
nes Bl 3y FKA .

Producatur. axis
FK, vt fiat KL=EI,
& circa axem KL in

baft
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bafi CD fit cyl. CM, qui erit == % cyl. BG. ,, 1. ch. "

i, 12
=—*KL:FK = El:FK. Quare & conas ;: Il;s lsz
ABE:con. CDF A= EI: FK. Q, E. D..

Ergo cyl. BG : cyl. CH = ¢yl CM : cyl. CH

PROP. XV.. THEOR.

C dequalivm  cono-
G rum ABC, DEF aut
cylindrorum A G,
DH bafes AB, DE
Junt  abtitudinibus
Cl, FK reciproce
h\r propovtionales. Item
quoruni conorum aut
gylindrorum  bufes
) AB, DE llll»i(ud”li‘
g bus Cl, FK reci-
roce propovtionales
fuunt  illi inter [¢ funt aequa[;ﬂ. e :

_Caf. 1. Si altitudines aequales fonr: pater

in veraque hypothefi etismrbafes aequalesefle;

& conftat ergo propofitio. -~ . v
Caf. 2. Sic CI > FK.- Fiat LI==FK, &

per L fecetur cylindrus AG plaio MN' bafibus

paralielo. . .

. Hyp. 1. Et quia cyl.-AG = DH.: erit cyl,

AN:cyl. AG = cyl. AN: cyl. DH = * baf, . . m.

AB: DE. Sed cyl. AN:cyl. AG="73 LI:*
CI=FK:CL ErgoAB: DE = FK:CL
Q.E. D. - |
Hyp. 2. Sic baf. AB" baf. DE ==alt. FK:
alt. CI. Eft autem bali AB ! baf, DE = cyl,
.; Aa. AN;

3.
138

12, &
5.



go EVCLIDIS ELEMENT.

* AN:cyl. DH, & FK:CI=LL: CI == ¢yl
“9%  AN:cyl. AG. Ergo cyl. DH="* cyl AG.
' QED.

Similiter autem & in conis.

PROP, XVI. PROBL.
A Duobus circulis ABCD,
L EFGH circa idem con
trum K confifientibus , in
D maiori ABCD polygonsm
" aequalium ac parium nu-
mevo laterum defcribere,
C quod minorem circulem

EFGH non tangat.

Duc diametrum BEGD), & per G ipfi per-
2 30.3 . pendicnlarem AGC. Bifeca femicircutum ¢
BAD, ac eius femiffem, atque ita perge do-
% .10 nec relinquatur ” circumferentia LD minor
ipa AD. Ab LinBD duc gerpendicu!arem
s, 3.;-524"‘ LPO. Tunge LD,DO,quae ¥ aequales erunt.
* €o%1% 3 1am quia AC circulum EF GH tangit ,LO
vero ipfi AC parallela eft extra hunc circu-
Jum: LO eum non tanget; multoque minus
reftae LD, DO eundem tangent. Si ergo iph
LD aequales deinceps in circulo ABC aptaue-
% L4  rimus*: fier polygonum aequalium & parium
laterum ('quia circumf. LD eft pars aliquona
femicirculi), circulum EFGH non tangens.
QEF. - . L :

Y "
Ergo fefla KG < KP. L ,
| x - PROP.
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PROP. XVIIL PROBL.

Duabus [phaeris circa idem cemtyum A con- .
Jfentibus , in matori folidum polyedrum defevi-
" bere, quod minaris [phacrac [uperficiem non
tangat.

Secentur fphaerag plano aliquo per centrim.
Quia * femicirculi fphaeram generantis: pla- A 14.def 1.

fequ.

num produdtum in faperficie fphaerae circu-. & i

lum efficit maximum, fiue qui diametrum:

_ {fphaerae habet: feiones ertint circuli maxi-

mi. Sintilli BCDE, FGHF, & eorum diame-

tri ad reftos angulos ducantur BD, CE, In

maiori circulo BCDE polygonum aequalium

& parium laterum # defcribatur, non tangens g, 16, 1,
minorem FGH. .Sint in quadrante BE ea
Aaz latera
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v. 12, 1

Ez,
e I

- rum - {emiffes fint DOB, NOK.
dof. . iphs BD, KN ‘ad. rectos ¥

Q R
: a
¢ T
P
S
GZ’B
Z K
L

.. latera BK, KL, LM, ME, ée fincta KA produ-
- catyr ad N, Ex A in planum BCDE erigarur
perpendncuhrns ' AO, fuperficiet f'phame ma-
ioris’ occutugns in O, & per AO ac vtram-
que BD, KN ducantur plana, quae in fuper-
ficie fpbaerze efficient maximos circulos, quo-

Quia AO
eft: erunt. Op, OK

dét. 3.quradsantes cireuloram; & aequales , quia cir-

-culi- dequales. diametros By, KN habent.
-Quot ergo latera polygoni funt in quadrante

-BE, tat.aptari poffunt illis aequaliain quadranee

-BO,quae fint BP, PQ, QR, RO, & in quadrante
. KO, quae fintXS, ST, TV; VO. lungantur

SP TQ, VR.. ExP,Sin phnum BCPE de-
mit-
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mittantur * perpendiculares PX, SW, quaew. u. m.
occurient ¢ rettis BA, KA. Et guia BP, KS¢ 38
funt acquales partes aec& ualium circiloram,

anguli vefo PXB, SWK £ reti: erit © PX —w. 26.
SW, & BX = KW, ideoque AX =" AW, &7 X ;""
XW ipfi KB parallele: Sed quuem. -aequa-g, 6. y.
les £X, SW etiam parallelae ? fint : eriinez 3
XW, PS parallelae & aequales. - Ergo & PS, v 79 ,:
BK erunt pamllehe“" Hmc"quadnlaterum E
PS. KB eft in vho plano.: Idem fimiliter
canftat de quadrilateris QTSP, RVTQ, Sed

& A ROV planum # ¢ft. Dudtis erjio 3 pun-s, .
&is P, S, T, Q, R, V ad A redis, conftituetur .
figura folida polyedra inter quadrantes circ,.
BO, KO, ex pyramidibus compofita, quarim
vertex communis A, & bafes pl'ana BKSP,
PSTQ, QTVR, VOR." In vnoquoque late-
rum KL, LM, ME eadem quae in KB con-
Hh'uamur & etiarn in reliquis tribus quadran-
tibus, & in relique hem!iphaeno 8ic fietfo-
lidum polyedrum maiori {phaerae inferiptum,
compofitum ex pyramidibus, quarum vertex
communis A, Dico huius folidi fuperficiem
non tangere fuperﬁcuem minoris- {phaerae.

Ducatur enim in planum PSKB ex A per-

- pendicularis AY, & KY, BY ijungantur. Et

quoniam ob ang. AYB, AYK redtos §, BY q-+
AYq'=# ABy = AKq = KYq 4 AYq:8. 47. %
erit BY == KY.  Similiter patet effe SY =
PY = BY. Ergo PSKB eft quadrilaterum.in

circulo 7 "centro Y- interuallo YB defcripto.r- lsf def. 1.
Et quia BK >? XW, ideoque > PS; BR 45

Aag vero

o
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vero — KS — PB: erit circumferentia huius

s 38.3  circuli, quam recta BK fubtendit, quadrante *
3‘ 5 :‘ maior, hinc ang. KYB reéo ¢ maior, & KBq*

> :BYq. Ducatura K ad BD perpendicu-
Jaris KZ, & iungatur DK.  Quoniam AB <
AB ~-2 AZ: erit DB <2 DZ. Hinc quia
3.6 DB:2DZ="2"DB>< BZ:2DZ>BZ ="
* @& % 6 BKq: 2 KZq:erit BKq < 2 KZq, & ergoKZq
>BYq. Sed KZq -+ AZq — AKq = BYq
scoLm. 4 AYq. Ergo AZ < AY, & a potiori *
AG < AY. Ergo polyedri fuperficies non
tangic minoris {phaerae fuperficiem. Q. E. F.
: Aliter,
Et breuius oftendemus efle AG < AY, ex-
.. -citato eX G in AB perpendiculo GL, & iuncta
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AL. Nam bife&a circ. BE, & huius femiffe,
& fic porro, relinquerur tandem circumfe-
rentia minor ea, quam recta ipfi GL aequalis
in circulo BCE fubtendit, Sit illa BK, Ergo
reta BK < GL. Sed vt antea patet effe BK
> BY. Ergo GL > BY. Sed GLq-+AGq
= ALq == ABq = BY¥q -+~ AYq. Quare
GA < AY. Q. E. D.

Corollar,

Si in quauis alia fphaera defevibatwr [oli dm po-
lyedrum praediito polyedro in {phaeraBCDEQO  fimile:
babebunt baec dxo folida polyedrasriplicatam ‘rasios
nem eius quam diametti jgzaemram babent. Diui-
fis enim folidis in pyramides numero aeguales &
eiusdem ordinis : “erunt hae pyramides fimiles.
Ergo pyr. BPSK A erit ad pyramidem emsdem or-

dinis in altera fphaera in triplicata ratione  eius A cor. $.12.

quam latus homologum ad homologum habet, id
eft, quam habet femidiameter fpharae A ad femi-

* diametrum alterius fphaerae. ldem de quibusuis

duabus pyramidibus in vtraque fphaera .eiusdem

ordinis intelligendum efl. Sed “ vt vna pyramis . . $

in fphaera A ad vnam in alter, ita folidum polye-
drum in fphaera A ad folidum polyedrum in altera
fphaera.  Ergo folida polyedra funt in triplicata
ratiBne ﬁ:midiamettorum, vel diametrosum. < Q.
E. D

PROP. XVIIL. THEOR,

Sphaerac ABC, DEF intor [¢ funt in sripli-
cata ratione fusrum diametrorum BC, EF.

1. Si enim non: fit fph. ABC ad fphaeram
GHK ipfa DEF minorem in triplicata ratione

BC adEF. In{ph. DEF defcribatur’ felidum , g, 32,

Aa 4 polye-
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pelyedrum, quod non tangat minorem GHK,
circa commune cum illa centrum conftitutam,
& in {ph. ABC huic polyedro fimile defcri-
% cor.17. ;2. batur, quod erit £ ad polyedrum in fph. DEF
' in triplicata ratione BC ad FE,ideoque in ea-
dem ratione in qua {ph. ABC ad fph. GHK.
¢ 14 5 JIgitur {ph. GHK>* polyedro in fphaera DEF
defcripto, pars toto.  Q, E. A. :
. 2. Si ponas, fph. ABC ad fph, LMN ipfa
DEF maiorem efie in triplicata ratione BC ad
EF: erit {ph. LMN: fph. ABC = (EF: BC).
Sed {ph. LMN ad fph. ABC vt fph. DEF ad
fphaeram ¢ ipfa ABC .minorem. Ergo {ph.
DEF erit ad {phaeram ipfa ABC minorem in
triplicata ratione diametri EF ad diametrum
®. part. L BC. K Q_F.N". :

* Corollar,

Hinc vt {phaera ad fphaeram, ita eft polyedrum
folidum ia illa ad polyedrum in hac fimile & fimi-
Titer deferiptum, ‘

EV-
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PROP, . THEOR.

L ¥ S refta linca AB extrema
Al . ..4c media ratione fecta fuerit:
: 5 1 maior portio AC affumens di-
Q/ g Midiam AD sotius AB quin-

D [A [T B tu[h.on poteft eius, quod a di: .
‘msdia AD totius ﬁr, guadrati,
G Defcribantur ex AB, DC
Kt E quadrata AE, DF. Deinde

in DF defcribatur figura, & producatur FC
ad G. Eft ergo CE == AB><BC =% ACqa. 3. def. &
==7HF. Jam quia AK—=AB==A:AD = 46
vz AH, & AK: AH==?AG : CH : erit AG & VP
==2CH =+ CH ~ HL, ideoque AE = {i 6.
gnomoni OPQ, Sed AE=ABq==*"4ADq % 4-*
—4+DH.? Ergo gn. OPQ_ == 4 DH, & pro- f fd:‘;,'
inde ¢ DF, id eft CDq == ¢ DH vel 5 ADq.

PROP. II. THEOR.

Si reta linea CD partis [ui infius AD quin- Fig. prop.
tuplum poffit, atque duplum AB diflae partir priec.
AD extrema ac media ratione [ecetur : maioy
portio eff pars veligua CA eius quac a principss
wectae lineae CD. T

\ Aas De-
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L ¥ - Dekriptis enim iisdem,

] quae antea, quia DF ==C

%3 1 /H = s ADq=sDH: eri
b on. % gnomon OPQ = 4 DH

. . x

D CBSed4DH=4.ADq =
ABq=AE. Ergo gn. OPQ
G = AE. Deinde quia vt in
KX E pracc. oftenditur AG=CH
x conftr. —+ HI: erit ¥ quadracum HF = CE; id eft*
a7 6. ACqQ=:AB><BC. Quare*+-AB, AC, BC;
k. lem- feq- & quiak AB > AC, erit AC> CB. Igiwr
def. fi reta AB extrema ac media ratione fecatur:

* 39 % » major eius portio eft CA. Q.E. D.

LEMM A.

At vero duplam ipfius AD, quae eft AB, ms-
sorem effe quam AC, fic demonttrabitur.

inegas: fit AC=—=2AD. Erit ergoACtt
=4 ADq, & ACq~+ ADq =5 ADq =
CDq, pars toti. Q. E. A. Si ponas 2 AD
< AC, fimiliter oftendemus, totum effe parte
fua minus. Q. E.'A. [Ergo 2 AD > AC
Q. E. D.

PROP. TIL THEOR.

Si recta linea AB extrema ac media ratio-
ne [eéka fuerit: portio minor CB affumens &i-
midiam CD maioris portimis AC quintuplum
poteft cius, quod & dimidik CD maioris por-
tionis fit , quadyati. : :

Defcribatur enim ex AB quadratum AE,
& figura compleatur.  Ergo, quia AC =z

% hyp-
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A D ¢ B CD:erit ON= ACq
O
I

= 4 CDq == 4 BM.

Pl " Etquia AB >< BC * =* 3. def. 6.
i G.ACq, & ABX><BC =

T CE: erit CE ==4 PM,

G M K Rurfus quoniam AD =

: DC, & proinde IG =

T N ¥ =GM:eritPM =¢Hlx 34.1

& PG == GH, vel * QK —=KE.  Quare " ¢! %01‘-4-3.

Pgr. ME = MQ=" LD, ideoque gnomon ;. i ;

RST —=*CE =4 PM, ac obid ¥ totumDK v. 2. ax. 1.

id et DBq =5 CDq. Q. E.D. -

PROP. 1V. THEOR.

B C A Si recta linea AB ex-
L trema ac media yatione

“}“ ' C fe&a fuerit: totins AB

&’ minoris portiomis BC:
vtraque fimul quadrata

F

M\ | tripla funt quadrati cius,
_ quod & maiori fit portios
: ne AC.
E N D

. 'Deferipto enim ex AB quadrato AE, &
completa figura: erit vt antea AF == ? GN. ¢. 3.def 6.
Sed AF =% CE, ideoque AF + CE id eft % 43- L
gnom. KLM +- CF =2 AF =2 GN. FErgo’
addito communi GN, erit AE 4 CF =3 .

GN, id eft, ABq -+~ BCq =3 ACq. Q. E. D.

PROP.
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" PROP. V. THEOR
D A C»i B Si relta linea AB extre-

ma ac media ratione fecetur,
¥ | adjiciatarque ipfi AD aequs-
H |G ks maiors portioni AC : erit
E tota linea BD extrema ac me-
dia ratione [efta, & maior portio erit ea, quat
& principio pofita ¢ff, recta linca AB.
Defcripto enim ex AB quadrato AE, &
f’: é;:f&i completa figura: erit CE = ¥ CG. Sed
CE=GE, & CG==*GD. Ergo GD =
GE, & hinc HB = AE, id et BD > DA =
a.17. 6. ABq. Quare® BD: AB=— AB: DA, & AB
> AD, quia BD> AB. Hinc patet ¥ Q.
E.D.' '

, PROP. VI THEOR.

D A ¢ B Si retta linea yatio-
et Nalis AB extrema ac wme-
- dia ratione [ccla fueris:
vtraque portio AC, CB irrasionalis eff, quac

apotome appellatur, -
. Producatur CA, & fit AD = AB. Er
8.1 13 goCDq=4#5ADq. Hinc, quia AD eft p,
8 L L P CDq f, ac ergo ipfa CD p. Sed ¥ CD

Y gf 1o, Do £ AD. Ergo CD, DA erunt p €, ideo-
¢ 74.1c.  que AC apotome * erit.  Deinde quia AB
f- 93;3 d:;: buepc="¢ ACq: ACq ad.p AB applicatum

latitudinem faciét BC, quae proinde” eritapo-
tome prima. - Q. E. D.

)

PROP.

U —



LIBER XIIL 38

PROP, VIL. THEOR,

A Si pmtagahi acquilaters
ABCDE tres anguli, fiue
deinceps fiue now d_cz‘n’c7z: ,

‘ cinter [t fuerint acquales :

B Eaequiangulum erit penta-
A gam(m. ) ’

¢ S5 1. Sint angult deinceps

A, B, C aequales.  lun- :
o g;ntur AC,BE,FD. In
Ais BAE, ABC erit 7 BE — AC, & ang. AEB%. 4 1.
= ACB, & ang. ABE==BAC. ErgoBF='; % .

AF,& FE=*FC. Sed practerea ED=—=DC. .. g
Ergo? ang. FED = FCD, ideoque # ang. # 2. ax 1.

AED — BCD = A=—B. Similiter demon-
ftrabitur, ang, CDE == B == cuique reliquo-
rum. Q. E D. = = S

2. Sit ang. A = C =D. Tungatur BD,
Et quia AB==BC & AE=CD, & ang. A=
C: erit ¥ ang. AEB == CD3B, & BE == BD,
ideoque ang. BED'== BDE. Hinc # totus
AED =CDE =A== C. ldem de ang.B
fimiliter oftendetur. “ Q. E. D. - .

PROP. VIIL THEOR.
Si pentagoni acquilateri S acquiangnli AB.

- CDE duos, qui deincepr funt, ingulos A, B

Jubtendunis recae liveae BE, AC: oxtremd ac
media rdtione [ murwo fecant 3 &5 musiores ip-
Jarum portiones EF, FC pemtageni lateri AE
Junt aequales, o .

B

. Defcri-
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V. 14 4 Defcribatur ¥ circa
pentagonum circulus.
Primo in triangulis
£ 4r -AEB& ACBeft £ BE =
AC, & ang. EBA =
CAB. Hincang. AFE
=—°2 CAB —=~* CAE.
0. 3ﬂ~; Iginr EF == ¢ AE.
Iy 3 Deinde quia ang. FAB
e. 5 =FBA =" AEB, & ang. B communis .Ais

AFB, AEB: erunt*Aa ifta aequiangula, & erit
EB: BA = BA: BF, id eft ob AB—= AE =
EF, EB: EF = EF: FB. Eft vero EF > FB,
quia EB > EF. Ergo BE in F fecatur extre-
ma ac media ratione, & maior portio EF ae-
qualis eft lateri pentagoni AE. Idem fimili-
ter de re®ta AC oftendemus. Q. E.D.

PROP. IX. THEOR.

B __¢ Si latera hexagomi DC
& decagomi CB in eodem
circulo ACB defcriptorum
componantur : erit tota re-
&a BD extrema ac medis
 ratione fea, & maior ip-
t portio erit \bexagoni
ﬁl:::t.erCD. g.
+ Sit centrum circuli E. Quia BC eft larus
- decagoni sequilateri: erit circumf. ACB =3
r. g 6. BCyergo AC=—4 CB. Hinc & ang. AEC*
v.32. 1. == 4 BEC, Sed ang, AEC == BCE +4-CBE
¥ tor1s.4 =72 BCE; &, ob DC=% CE, eft ang. BCE

=3
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== 2 CDE: quare AEC = 4 CDE. Ef er-

go ang. BDE = BEC. Sed ang. B eft com-
munis Ais BED, BEC. Quare ¥ BD:BE —= ¥ 4 &
BE : BC, hoc eft BD: DC=DC:CB. Eft
autem DC > CB, quia BD> DC. Ergo pa-

tet Q.E. D. ’

* Schol,

Ect conuerfim, fi qua reta BD extrema ac me-
dia ratione fecetur: erit minor portio BC latusde-
cagoni in eo circulo, in quo maior CD eft latus
hexagoni. Nam, eadem defcripta figura, quia
ang. AEC = 1 BCE, & ang, BCE ==:1 CDE —
BEC (per 6. 6): erit circumf, AC==4 BC, ideo-
que refta BC latus decagoni.

PROP. X. THEOR.

8§ in circulo ABCDE pentagonum aequila.
terum deferibatur : latus pentagmi AB potcft
& hexagoni & decagoni latis in eodem circulo
deﬁﬂ'ptmm. L S

- Suma-
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M

K&

C\Q/ D

Sumatur centrum circuli F, & ducatur dia-
meter AFG, & iungatur FB. Ab F ad AB
ducatur perpendicularis FHK, & iungantur
AK, KB. Rurfus ab F ad AK ducacur per-
pendicularis FNLM, & iungaturKN. Igitur
quia circ. ABCG == AEDG, & circ. ABC=
AED: etit eirc. CG == GD,‘ ideoque CGD
=2 CG. Rurfus quia BF = AF, & anguli

u. 5.&26.1. ad H aequales funt, erit® ang. BFH = AFH,
« 26. 3. jdeoque eircumf. BK ==« KA, & AKB =—:
BK, & hinc AK erit latus decagoni.  Similiter
patet effe cifc. BK — AMK =2 KM. Iam,
p. 7.ax.1. quia CGD.== AKB, erit # circ. CG == BK=
2 KM. Sed circ. CB = AKB= BK Er.

y. 2.ax.1, go ¥ circ, BCG =1 BKM, & ob id ang. BFG
%36  —3,BFM. . ded ang. BFG=="* BAF -+
T ADE == BAF. Ergo ang, BAF ==BFM,

' Quum igirur Aa BFA, BEN inc aequianguls:
v 4. 6 erit " AB: BF = BF: BN, & proinde AB X

BN

“ -
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BN =% BFq. Rurfus quh ang, ad L re®i %. . 6.
funt, &‘ AL=LK: erit* ang. LAN=LKN., * 3 3
Sed quia re@ta AK A== KB, eft ang. LAN = , :9 ';
£ KBA. Ergo ang. KBA == AKN. Quare

in Ais aequiangulis ANK, ABK erit BA: AK-

=7 KA: AN, & hinc AB>< AN =% AKq.

Ergo ABq==# AB><BN 4 AB> AN=/"2"
BFq -+ AKq. Eft autem BF latus” hexagoni,

& AK decagoni, Q. E. D.

* Schol,

Hic praxin facilierem trademus problematis
31 4 In dato circulo pentagomum aequilaterain {f
aequiangulum defcribere,

D Super diametro A B
ex centro C erigatur

. perpendicularisCD. Bi.

fecetur BC in E, &iune

gatur ED), cui capiatur

A C E B equalis EF. lun&a

F FD erit latus pentago.

’ ni in circulo ABD de-
feribendi,

Nam quia (per 6.2) BF >< FC + CEq==
EFq = EDq ==CDq+ CEq: erit BF > FC==
CDq=—BCq. Quum ergo fit BF: BC==BC: CF:
erit BF extrema ac media ratione {e@a. Sed ma.
ior portio BC eft latus hexagoni in circulo ABD,
Ergo CF eft latus decagoni in eodem (per fch,
praec.); & hinc DF ==y (DCq + CFq) latus
pentagoni. Q E, F,

Bb " PROP.
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PROP. X1. THEOR.

Sz. in circulo ABCDE, yationalem dmm?- '

trum habente, pentagonum acquilaterum defm-
batur : . pentagoni lutus AB oft linea irrationa-
lisy quac minor appellatur,

A Sumatur enim
circuli centrum F,
& ducantur dla—
E T metri AG, BH, &
_iungatur AC, &
H | capiatur FK —
AF, quae erit p,
c D Nqula AF p. Sed
G & BF eft rationa-
£ 16. 0. lis. Ergo® BKeftp. Et quia circumf. ABG=
AEG,& ABC=AED:erit circ. CG==GD, &*
e 27. 3 ang, CAG=GAD, item ang. ACL=° ADL,
:;" ;?’i. L Ergo ™ anguli ad L funt re@i, & hinc¢ CL—LD,
’ &CD=:CL. Eademratione & anguli ad M
redtifunt, & ACeft =2CM. Quia igitur Aa
ALC, AFMaequiangula funt:eritLC: CA==
e ¢ 6. MF:FA,&*2LC:CA—2MF: FA,_'MF
v. fch. 4. 5. FA; ideoque 2 LC:§ CA = MF:3FA, 1d.
155 eft CD: CM = MF:FK. Hinc componem
nendo DC~+-CM: CM =MK:KF, &*(DC -}~
CM)q: CMq == MKq:KFq. Ismfi AC ex-
trema ac media ratione fecetur, erit maior
- ,3 :;3 eius portio ? = CD; ideoque erit % (DC —=
,,, ‘fch.1z.10. CM)q = 5.CMq. Hinc & MKq =7 KFq_,
ideoque¥ MKq eft p,& MK p. Et quoniam
BF =— 4 FK : erit BK =5 FK, & BKq = 25
w. 9.10. FKq. Hinc § MKq ==BKq, & ob id # BK
‘ non

v, 23, 6.
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non £ MK, . Viraque tamen fp exiftente,

erunt BK, KM p €. Quare MB eft apoto-

me * & ipfi congruens MK, Dico & MB efle «. 74. 10,
apotomen quartam.  Sit enim y (BKq —

KMq) == N. Et quia KF £ FB, erit KB £8 8 1. io.
FB £ BH rationali expofitae.  Deinde quia

BKq: KMq = s: 1, & conuertendo BKq:Nq

=gt 4 erit” NnonEBK, Ergo” MB" ::;:d..:'
erit apotome quarta. Hinc, quum fit ABq 3, cor. 3, 8,
=% MB > BH, erit* AB oA quae vocatur & 31.3.
minor. Q.E. D. - s 95 10.

* Cor. Diameter circuli AG ex angulo Ape;i.
tagoni regularis du&a & arcum CD a latere oppo-

fito fubtenfum, & latus ipfum oppofitum CD ad

angulos reftos bifecat,
PROP. XII. THEOR,
A, Siin circulo ABC triangn-
lum acquilaterum ABC defcri-
batur : trianguli latus AB po-
tentiatriplum off cins DA guae
ex circuli centro D,
‘W Nam, produ®a AD in E,
E. quia circumf, BECT eft tertia
pars circuli, & BE==¢ EC: erit BE fexta pars 2321’
circuli, ideoque recta BE latus hexagoni =14 ;:";5'4'
DA. Etquia Aqu-'}-' BEq =% AEq =14 "
DAq: erit ABq =53 DAq. Q. E.D,
* Schol.
1. AEq: ABq==4:3 '
-2, ABq: AFq==4:3. Nam'AEq: ABy=>=: cor g 6.
: & 22, 6.
3. DFE =—FE. Nam A. EBD aequilaterum eft, . 4. &
& ADF ad BC perpendicularis *, Ergo?DF==FE. » oK 3.3.
4 Hinc AF=<3FD, . o
Bb a P RO P.
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PROP. XIIL PROBL.
| K &
D .

A c F L ,G
Pyramidem + conflituere, & [phaera com-
prebendere data ;5 atque etiam demaonfirare,
quod fpbaerae diameter AB eft patentia fefquial-
tera lateris zpﬁu: pyramzdu.
" Secetur AB in C #ita, vic AC=—2 CB. Su-
per AB defcribatur femicirculus ADB, &ex
C ad AB ducatur perpendicularis CD, & iun-
gatur AD. Fiat circulus EFG cencro H
“internallo CD, & in eo defcribatur * trian-
“ gulum aequilaterum EFG.  lungantur HE;
HF, HG. Ex H plano huius circuli excite-
tur ad reCtos HK, quae fiae == AC, & iungan-
tur KE, KF, KG. EFGK erit tetraedrum de-
- fideratum. .
1. Etenim quia ang. KHE eft & rectus, ideo-
que = ACD, & KH == AC, HE == CD: erit
o.4.1. °KE=—AD. Similiter KF —= AD = KG.
w. lemma. Et quoniam AB—3 BC,& AB:BC—=7*ADq:
. [:g:ﬂ” DCq: erit ADg =3 DCq == ¢3 HEq =°
¢. 1z 3. EFq. Hinc EF == AD; & ergo FG = GE
Co —FEF = AD —KE —=KF = KG. Suat
ergo Aa EFG, EKG, FKG, EKF aequilatera &
726, defn. aequalia. - Ergo EFGK eft * tetraedrum.
2. Pro-

~ 9 6

Ve 2. 4

£ 3.def.u1.

t Vel potius serraedrum; quod & in fequentibus
intellige,
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2. Producatur KH in L vt fit HL = CB,
Quia?* AC: CD == CD : CB: erit KH : HE « cor. 8.6,
— EH: HL. Ergo femicirculus fuper KL
defcriptus ? tranfibit per E, &, manente KL, ¥ fch.1;. 6.
conuerfus tranfibit etiam per G & F,quod eo-
dem modo oftendetur. Ergo % fphaera dara, %4 defur.
cuius diameter eft AB = KL, comprehendet
tetraedrum EFGK. Q. E. F.
3. Quia AB : BC == ¢ 3: 1: erit conuerten-
do AB: AC=3:2. Eft vero BA: AD*= ‘
AD: AC, & hinc AB: AC =" ABq : ADq. ¥ 2. cor.
Ergo ABq—=3ADq =} KEq. Q.E.D. * %

LEMM A.
Demonftrandum autem eft, effe AB: BC =
ADq : DCq. :
Namg quia BA: AD =* AD: AC: eritBA
> AC=ADq. Etquia AC:CD—="*CD:
BC: erit AC > CB==CDq. Hinc AB: BC
==* AB>< AC: AC > BC = ADq: CDq.w. % 6.
Q.E. D. . '
* Coroll. Diameter fphaerae KL eft fesquial.
tera alticudinis KH tetraedri infcripti, .

" Schol, Latus tetraedri FG potentia eft fesqui-
alterum altitudinis tetraedri HK. Nam FGq:
HKq = ADq: ACq — ABq: ADq ==3: 2,

PROP. XIV. PROBL.

O&aedrum conftituere, & ecadem [phacra
comprehendere , qua & pyramidem 5 atque df‘
monftrare, [phacrac diametrum AB patentia
duplam effe lateris ipfius oftaedri. v
- ) Bb 3 Data
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Data diameter AB bifecetur in €, & deferi-
batur fuper AB femicirculus, & ex C in AR
ducatur perpendicularis CD, & DB iungatur.
Fiat quadrarum EFGH, cuius latus = BD.

- Ex pun&o I interfe@ianis. diametrorum EG,
FH plana EFGH ad retos ducatyr KIL, &
_fiat KI = I == IE, & iungantur KE, KF, KG,
KH, LE, LF, LG, LH.
-9 4 1. Nam quia * E[==IH & ang. EfHreflus:
£ 47- e o eritAEHq=2 Elq. EtquumKI—=IE,acang.
¥ ¥ OAT- XIE redtus *: eric & KEq =2 Elq.  Hinc
EH=—KE, Similiter Kt == HE. ErgoA.
EKH eft aequilaterum. Eodem modo often-
demus, reliqua triangula, quorum bafes fant
EF, FG, GH, HE & vertices K, L, efle aequila-
tera. Et patet omnia haec Aainter {e aequa-
d.afohgr liadefle. Ergo KEFGHL eft ¢ oQaedrum
% 27.def 11, Q E. F.

2. 3. Quia KI==IE == IL: femicirculus
fuper KL defcriptus tranfibit per E. Er ma-
nente KL conuerfus hic femicirculus tranfibit
etiam per F, G, H.  Ergo fphaera diametri ,

KL comprehendet hoc otaedrum,  Sed &
data fphaera. Nam quia KE==EL, & ang. in
femi-




S
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femicirculo KEL ¢ reus eft, erit KLg =42 .3
2 KEq. Eft vero AB=2 BC, & » AB: BC* ;gr-g-!
== ABq : BDq. Ergo ABq = 2 BDgq=—2. "
KEq = KLq. Hinc diametro datae AB ae-
qualis eft ipfa KL, ideoque o&taedrum fphae-
ra data comprehenditur; & AB potentia du-
pla eft lateris o&taedri KE. Q. E. F. & D.
* Corofl. O&taedrum conftat ex duabus pyrami-
dibus aequalibus, bafin quadratam habentibus, &

altitudinem aequalem femidiamesro {phaerae cir-
cumicriptae, ’

PROP. XV. PROBL.
A Cubum conftitiere, &
V. eadem fphacra comprehen-
dere, qua & privres ; at-
que demonfirare , [phacrae
, diametrum AB lateris po-
c tentia tyiplam effe.

B Ex AB auferatur pars
N tertia BC, &, fuper AB
defcripto femicirculo, du-
caturad AB perpendicula-
o H ris CD, & iungatur DB.
L 'M Fiat quadratum EFGH

‘.,/ ' habens latus =DB. Ex

unétis E, F, G, H plano
)3 G IE)IFGH ad re@os ¥ pexci-
tentur EK, FL, GM, HN, quarum quaeque fiat
=— EF. Iungaatur KL, LM, MN, KN.
1. Quidem ex conftruétione fatis patet fo-
lidum genitum efle * cubum. = Q. E. F. w 25.deEn. -
5 Bb 4 2.3

$n
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A - 2.3, lungantur EG, KF,
1" KG. Etquia ang. KEG
reétus * eft : femicirculus
fuper KG tranfibie # per
 E. Rurfus quia # anguli
C ' CIE,GFLre@i funt, ideo-
. que GF plano EL reda’
B N eft, & hinc* ang. GFK re-
&us:  alius femicirculus
fuper KG tranfibic» perF.
H Idem de reliquis punéis
X .
. H, N, M, L oftenderur.
L Quare femicirculus fuper
: KG, manente KG, conuer-
F — G fus faciet fphaeram, quae
cubum EM comprehendet.  Dico autem,
diametrum KG = AB. Nam quia EGq =
:E;EFq = 2 EKq: & KGq * == EGq +
EKq: erit KGq =3 EKq == #3 BDq. Sed

o. cor. 8 & quum fit AB =3 BC, & AB:BC ="+ ABq:

20. 6.

% 130 13

BDq: erit ABq — 3 BDq==KGq. Ergo KG
== AB. Itaque cubus fadtus-eft,quem dara
fphaera comprehendit, & diameter AB po-
tentia tripla eft lateris etus FG. Q.E.F &D.

, - .
. % Schol, Quia AD erat * latus tetraedri fphae.
rae datae infcripti: patet diamerrum fphaerae AB
pofle lutera tetraedri & cubi in eadem infcripto-
rum,

PROP. XVI PROBL,

Teofacdrum conftituere, &' eadem [phaers
comprehendere, qua & pracdictas figuras ; at
' q“‘

——
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que etiam demonfiyare , icofaedyi latus irratio-
nalem cffe lincam, quae minor appellatur.

[ 1Y A
igas\

¢

N4

A ~ 1. Adatae fphaerae di-

ametro AB abfcindatur
pars quinta BC, & fuper
AB defcripto femicirculo,
ducatur ad AB perpendi-
cularis CD, & BD iunga-
tur, quo interyallo defcri-

Huic inferibarur pentago-

o num aequilaterum & ae-
: quianguium EFGHL. Cir-
B ~ cumferentiae EF, FG,

; GH, HI, IE bifecentur in
K,L, M;N,Q, & iungantur KF, FL,LG,GM,MH,
Bbs HN,

batur circulus EFGHI. -
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HN,NLIO, OFE, EK, item
KL, LM, MN, NO, OK. !
Erit ergo KLMNO pen-
tagonum aequilaterym &
aequiangulum, & EO de-
cagoni latus. A punétis
E, F, G, H, ILipfi cirauli
plano ad rectos erigantur
EP,FQ, GR, HS, IT, femi-
diametro VK fingillatim
aequales, & iunganturPQ,
B QR,RS, ST, TP, PK, KQ,
: _ QL, LR, RM, MS; SN,
NT, TO, OP. TIam quia EP, IT parallelae¢ !
funt, erit PT = EI %, & hinc PT erit latis
pentagoni zequilateri in circulo QRSTP ipfi
EFGHI aequali. Idem de reliquis PQ, QR,

RS,

an

e
o B
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RS, ST demonftrabitur eadem modo.  Erit
ergo PQRST pentagonum aequilaterum. Et
quia PE eft latus hexagoni, EO vero decago-

ni: erit,ob ang. PEOQ re®tum 7, PO latus“pen- =. 3.def. 1
tagoni in eodem circulo. fdem patet de* ' ¥
OT. Ergo POT erit A aequilaterum. Si-
militer oftenditur, ipfa PKQ, QLR; RMS,
SNT effe Aa aequilatera, Patet etiam ex di-
é&is KPO, OTN, NSM, MRL & LQK Aa ae-
quilatera effe. Ex V centro circuli EFGHI
ipfius plana ad redtos ducatur re@a, in qua
ex vna parte pun&i V capiantur VX = lateri
hexagoni, & XY = lateri decagoni, & ex al-
tera VZ = XY. [Iungantur PY,PX, YT, EV,
KZ. Quia VX, PE, funt ¢ parallelae & ae-
quales ?: erit PX parallela & == EV lateri 9. conftr.
hexagoni, & ang. PXV reGus¥, hinc & PXY % fcb. 29. 2
teétus. Quare, quum XY fit decagoni latus,

erit PY — lateri pentagoni = PT.  Idem

junétis TX, VI patet de reta YT. ErgoPYT

eft A. aequilaterum.  Similiter aequilatera

funt Aa reliqua, quarum vertex eft Y, & ba-

fes funt TS, SR,RQ, QP. Rurfus quia #KZg

—=KVq -~ VZq: erit KZ = lateri pentago-

ni == KL. Eodem modo, iun&is LV, LZ
oftendetur LZ == KL. Erga A.LZK aequi~

laterum eft. Idem oftendetur defingulis Ais,

quorum bafes funt LM, MN, NO, OK & ver-

tex communis eft Z.  Conftitutum ergo eft
folidum viginti triangulis aequilateris cons

tentum, quorum aequalitas etiam patet. Q.

E.F

2. Quia
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D

2. Quia VX, XY funt
latera hexagoni & deca-
goni: erit Y YV : VX =
VX:XY. Hinc? YV:
VK =KV:VZ. Ergo
fuper YZ defcriptus femi-
circulus # tranfibit perK.
Similiter quia ZX ==YV,"
& PX == VX, erit ZX:
XP — PX : XY, & hinc,
ob ang. ad X rectos, femi-
circulus fuper ZY tranfi-
bit etiam per P.  Quare

quum idem fimiliter de reliquis verticibus
angulorum icofaedri oftendi poflic; conftat,
femicirculum circa ZY manentem rotatum

tranficurum effe per vertices omnium angulo-

um
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rum icofaedri, & ergo hoc icofaedrum com-
prehenfum iri fphaera diametri ZY. Et quo-
niam, bifeta VX in W, WYq * = s WXq; * 3 &9.13
ZY vero = 2 WY, ac VX —= 2 WX: erit gb 15 5.
4Yq =5 VXq. Eftautem AB—=14 BC, &
ABq:BDq =7 AB:BC. Ergo quia ABq 7 ‘o 8.&
=5 BDq = ? 5 VXq =ZYq: fphaera dia- ** é
metri ZY icofaedrum comprehendens erit da-
tae fphaerae aequalis. Q. E. F.

3. Denique quia diameter data AB eft p, &
ABq = 5 BDq: erit ¥ & BD ideoque tota 3 6 def.1o,
diameter circuli EF GHI rationalis.  Hinc
quum latus pentagoni KL fit ¢ minor; & ea-
dem KL fit quoque latus icofaedri: patet la-
tus icofaedri effe irrationalem quae minor vo- .
caur. Q. E. D.

AT £ R

Corollar.

Sphaerae diameter poteft quintuplum eius quae
ex centro circuli quinque icofaedri latera ambien.
tis. Ec diamerer {phaerae icofaedro circumfcri-
ptae compofita el ex latere hexagoni & duplo la-
tere decagoni, quae in eodem circulo defcribun.
-tur,

PROP. XVIL PROBL.

Dodecacdriom conflitucre, & eadem [phacrs
comprebendere qua & pracdiftas figuras; at-
que ctiam demonfirare, dodecaedri latus ffe .
srrationalem,, quac apotome appellatur. -

1. Exponantur praedicti cubi ¢ duo plama 2 151
ABCD, BCFE, quac fibi inuicem redta funt,
& eorum fingula fatera bilecentur, & iungan-

ur



w30 6,

2. 41

o 47. 1.

1.7 14
% 3p 0

(.3 6- 1t.

v. 32 6.
(1. n

-~

EVCLIDIS ELEMENT.

70
C.

398

M
B
N \
=~ H
B T\V
GYGLK
A1 D

tur GK, HL Y HM,
NO. Re&ae NP,
PO,HQ fecentur ex-
trema * & media ra-
tione inR, S, T pun-
&is, in quibus ad
plana cubi & ad ex-
teriores eius partes
excitentur perpen-
diculares RV, SX,
TY, quae fiant ae-
quales ipfis RP, PS,

QT. lunganwr VB, BY, YG, CX, VX, quae

terminabunt pentagonum dodecaedri.

Nam,

iuncta RB, quia # PNq -~ NRq ==3; RPq, &
BN =< PN, ac RP == RV: eft BRq ==*‘BNq
-~ NRq ==3 RVyq, ideoque BVq ==‘BRq
- RV@==4RVq. HincBV ==2RV, Sed
quia PN==PO, ac ob id RP =¥ PS: eit VX
“—=*RS*=2PR==2RV. ErgoBV=VX
Similiter BY, YC, & CX ipfis BV, VX aequa-
les oftendentur.  Suntautem hae quinque re-

&ae in vno plano.

Nam ipfi RV vel SX du-

catur parallela PZ ad exteriores cubi partes,
A 3. def. & & iungantur ZH, HY,
= QT: TH, & HQ == HP, ac TY==QT =
PZ; eft HP: PZ ==YT: TH. Sed HP, YT,
eidem plano BD ad rettos infiftentes, funt#
parallelae, Ergo ZHY eft’ vna recta, & pro-
Pentagonum * ergo eft

o 2 &7.u. indef in vno plano.

Ec quia* HQ: QT

BYCXV,&aequilaterum, Dico etiam aequi-

angulum effe.

Iungantur enim BX, BS. Quo-

niam NP fe@ta eft in R extrema ac media ra-

tione,
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tione, & SP —=PR: erit * NSq -+ SPq =3~ 5. 3. &
PNgq. Hinc NSq—+-SXq==3NBq,&NSq~ %+
SXq~-BNq==4NBq, id eft’ SBq-+SXq ==

BXq= 4 NBq. Ergo BX =2 NB =BC.

Quare in Ais BVX, BYC erit ¢ ang. BVX — e 8. &
BYC. Similiteroftendetur ang, VXC==BYC.

‘Ergo peotagonum BYCXV eft*aequiangulum. ¢ 7- 13

Si igitur ita ad vnumquodque duodecim la~
terum cubi eadem conftruantur, quae hic ad
latus BC: figura folida contftituetur, duode-
cim pentagonis aequilateris & aequiangulis
& aequalibus contenta. Q. E. I,

2, Producatur ZP intra cubum. Occurret
ergo diametro cubi, & ambae fe bifecabunt ¥, ». 39. 1%
quod fiat in W, Eft ergo W centrum? fphae- ¥ 15+ 13
rae cubum comprehendentis, & dupla PW=— -
@ lateri cubi, ideoque PW ==PN. Et quia ¢ 34,1,
PZ=PS, erit ZW == NS. [Iam quum prae-
terea ZX =PS, & NSq-+SPq=—3 PNq: erit °
3 PNq=7ZWq -+ ZXq==*XWq. Sedfet, 47 &
midiameter {phaerae cubum comprehendentis
poteft etiam¥ triplum dimidit lateris cubi PN,
Ergo XWeft femidiametro {phaerae cubo cir-
cumfcnptae aequahs. Quare quia W eft cen-
trum: erit X in fuperficie fphaerae. Simili-
ter vertex cuiuslibet reliquorum angulorum
dodecaedri in fuperficie {phaerae effe demon-
ftracur.  Ergo dodecaedrum {phaera com-
prehenfum eft data. Q. E. F.

3. Quoniam » NP : PR = PR : RN, ideo- a. 3, def, 6.
que76 NO:RS=RS: :RN==RS:RN-+S0; % 15 5
NO autem > RS, ideoque RS> NR -+- SO:
erit * rectac NO extrema ac media ratione fe-

(tag
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Qae maior portio ipfa RS = VX. Ecquia

- {phaerae diameter, quae v poteft triplum ip-

V- 6. 3. fius NO, eft p: erit & NO p; ergo Yvx apo-
tome. Q. E. D.

1. Coroll, Ergo latere cubi extrema ac media fa«

tione fe&to, eius portio maior eft dodecaedri latus,

* a. Coroll, Liquet etiam, re®tam fubtendentem

angulum pentagoni in dodecaedro effe lacus cubi
in eadem fphaera infcripti.

PROP, XVIIL PROBL
G " Latera quinque

figurarum expone-
re, inter fecom-
parare.

o 1. Exponatur
L r M datae {phaerae di-
ameter AB, & fe-
g cetur in C, D fic,
9. 6 vt AC=CB, &*¥
AD =2 DB. Fiat

A K C DL Bfemicirculus AEB,
& in AB perpendiculares ducantur CE, DF,
& AF, FB iunganwr, Et quia AB = 3 BD:
. cor.ig. ¢- eft * AB =3 AD. Hinc quia AB: AD =8
8 o 68 ABq: AFq: eft ABQ =3 AFq. Ergo AF
y. 13,153 eft ¥ latus tecraedri.
2, Quia ABq : BFq =R AB: BD =3:1:
3.15.13.  BF eft latus cubi ®.
3. Tunélis AE, EB, eft ABq: BEq = # AB:
¢ 4- 13- BC =2:1 Ergo BE eft latus oQaedri*®.
4. In AB ducatur perpendicularis AG =
AB. Iun&a GC, a pun&o H ducatur in AB

B ‘ per-

/
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perpendicularis HK. Iam quia HK: KC=¢2¢ 4. 6.

GA: AC="2:1: erit HKq == 4 KCq, ideo~

que s KCq = CHq == CBq. Et quoniam

AB=2BC,&AD=—=2DB: erit DB?==2 %5 $

CD, ideoque CB =3 CD, & CBq =9 CDgq.

Ergo KC > CD. Fac CL =KC, & in AB

duc perpendicularem LM, iunge MB. Quia

CBq —§KCq; eft ¥ ABq =35 KLq. Ergo™ u.s.

KL eft latus hexagoni ¢ in circulo quinque “ %513

icofaedri latera ambientis, ideoque AK =

LB —* lateri decagoni in eodem circulo. Sed  *

ML — * HK == 2 KC == KL = lateri hexa- x. 1. 3.

goni. Ergo MB eft * latus pentagoni in eo- *- 1o -

dem circulo, ideoque latus # icofaedri. - e 16 13
5. Secetur BF extrema ac media ratione: ‘

erit maior eius portio BN latus dodecaedri.?,, l.cdr.ly.‘i;.'
'6. Ex his liquet, latera tetraedii, o&taedri

& cubi effe p € diametro-AB fphaerae. Nam

. quarum partium 6 eft ABq, earum 4 eft AFq,

trium BEq, & duarum BFq. Ergo # AFq—¢§ 2. &
$BEq —:2BFq, & BEq =42 BFq. Icofte-
dri vero & dodecaedri latera nec inter fe nec
ad praeditarum figurarum latera funt in ra~
tionibus rationalibus : quia illius latus # eft

~ minor, huius apotome?*. .17 1.

7. Dico MB icofaedri latus maius effe latere
dodecaedri BN.  Nam #FBq : BDq == AB: 5 o g &
BD=3:1 Sed ADq==4 BDq. Ergo 2.6.
AD > FB, ideoque AL > FB. Iam AL fe-

&a eft extrema ac media ratione 7, & maior s. 9, 13,
eius portio eft KL ; hinc quia& KB extrema ac
media ratione fedta eft, & eius maior portio

' Cc BN
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¢ 3. dcf 6.BN eft: erit KL * > BN. Ergo ML = KL
vel7.14 5 BN, ideoque ¢ MB > BN. Q.E. F.

en L

Schol.
Dico practer iam dictas quingme figuras nm

conftitui aliam figurem t, quae fub figuris ac.

quilateris & aequiangulis, inter [e acqualibus,

contineatur.,

e.xtdef.un. Ex duobus enim angulis planis © non con-

ftituitur angulus folidus. Ex tribus autem
triangulis aequilateris & aequalibus conftirui-
tur angulus tetraedri, ex quatuor o&aedri, ex
quinque icofaedri: ex fex autem pluribusue
nullus conftituetur *, quia fex anguli A ae-
quilateri = ¥ 4 Reflis, Porro fub tribus
quadratis continetur angulus cubi. Sub qua~
tuor autem pluribusue * nullus angulus {oli-

dus contineri poteft. Sub tribus pentagonis

aequilateris & aequiangulis ac aequalibus con-

_tinetur angulus dodecaedri. Sub quatuor

autem pluribusue nullus comprehendetur *
angulus folidus: quia eorum fumma ® > 4
retis. Ob eandem rationem ex aliis figuris
polygonis aequilateris & aequiangulis nullus
folidus angulus conftitui potet. Ergo nec
fieri poteft figura folida ex figuris planis ae-
quilateris & aequiangulis praeter quinque di-
&as. Q E.D. -

+ Talem autem intelligit figuram, cuius finguli fo-
. didi anguli fub aequeg:nultis plax;is anguhspg‘::lonth
il I . .

= EV-

{




(*K#K#) : 408
"EVCLIDIS

ELEMENTORVM
| LIBER XIV. ¢t ‘

* & ¥ K % % &£ F ¥ B X & ¥ @

PROP. . THEOR.
E Duae a cemtro A ciren-
C % alicuius ad latus BC pen-

tagomi aquilateri in codem .

circulo defcripti perpends. '

eularis ducitar AD, dimi-

dia of vtrinrgue & eiur

AC quae ex centro, & lu-
¥ teris decagoni dneodem cir-

eulo deferspti.
~ Nam producatur DA in F& E; fiat DG=
ED, & iungantur CE, GC.  Iam quia tota
circumferentia ¢irculi == § BEC: erit dimidia
FCE =5 CE, quae dimidia eft * ipfius BEC. % 3 ¥10.3
Hinc quia FC = 4 CE, erit # ang. FAC= 4 ‘,: B s
DAC. Sed FAC=-72DEC. Ergo:DAC 4.1
—DEC==%DGC. Quare AG =+ GCx="*3*&01
CE,ideoque AD == CE~ED, & 2 AD =
CE + AE, id eft, AD =} CE--% AC. Eft
autem CE latus decagoni. Q. E. D.
LEMM A.

_ 8i in cireulo pemtagonum aequilaterum des
Jeribatur : quadratum quod fit ex latere BC T
» Cc a ‘ pen-.

. B‘

" Vel verius Hypficlis Alexindﬁni de quinque coms
-. . potibus liber prior,



404 EVCLIDIS ELEMENT.

E pmtagom' y UNB ctim
B C  drato quod firexrelta, quae
e duobus pemtagoni latevibus
Jubtenditur , quintuplum e-
rit quadrati cius, quace cff
ex circuli cemtro A.
Ex centro circuli A du-
FE catur in BC perpendicula-
ris FADE, & iungatur CE,
quae erit ¢ latus decagoni, item CF, quae duo
pentagoni latera fubtendet, Et quia FE =
& 33-3‘33“ %2 AE, erit 4 AEq = FEq = " ECq -+ CFq.
5.10. 13 Ergo s AEq == AEq <+ ECq+ CFq =
BCq—+ CFq. Q. E.D.

PROP. I.. THEOR.

Hem circulus comprebmdit dodecacdrs pen-
tagonum ABCDE & icofacdri triangulum FGH
in cadem [phaera defcriptorum.

D¢ !
K . u L
Q - ) !

A B NTF G

Sit fphaerae diameter KL. Iungatur EC, |
wcor 6.10. X €xponatur ‘ re€ta MN talis, vt KLq =5
x.cor.16.13. MNq. Ergo * MN erit quae ex centro circuli,

per quem icofaedrum defcribitur. Secetur MN
extrema & media ratione, & fegmentum ma-
ius
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ius fit MO, quae ergo erit * latus decagoni a. 5. & fch.
in eodem circulo. Iam quia s MNq=KLq 9 3 \
=—#3 CEq; &3 CEq: s MNq="3ABq:5s" & 1y
MOq: erit3 ABq == 5 MOq. Sed quia FGv 8. 3. &
eft & latus pentagoni in praedito circulo: erit, 71'6'4"3

5 FGq =*5 MNq—+ s MOq = 3 CEq =35 10. 3.
ABq="15 quadrats eius quae eft ex centro cir- . lemma
culi circa ABCDE circum{cripti. AtquisFGq N f:_“fz ‘
== ¢ 15 quadratis eius quae eft ex centro cir-

culi circa FGH defcripti.  Ergo circuli circa
ABCDE, & FGH circumfcripti aequales funt.

Q.E. D.

PROP. IIL. THEOR.
D L

) c

H K
A \

Si fucrit pentagonum acquilaterum & acqui-
angulum ABCDE, & circa ipfum circulus ; a
cemtro F autem ad vnum latus AB: perpendicu-
laris FG dulla fuerit: quod tricies [ub vno la-
tere AB & perpendiculari FG continetur fuper-
ficici dodecaedri oft aequale. Item

Si fucrit triangulum aequilaterwm HKL, &
circa ipfum civculus, cuius centrum M, & ab
eo perpendicularis MN : quod tricies fub HK,
MN continetur fuperficies icofucdri aequale ¢ff,

Cc3 7 Llun-
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1. lungantur AF, FB. Quia 5 AB><FG
== “10 A AFB == 2 pentagonis ABCDE :erit
30 AB>FG =12 ABCDE "‘fuperﬁcxel
dodecaedru ‘

2. Tungantur HM, MK.. Quia -3 HK ¢
MN""6AHMK = 2> A HLK: erit 30
HK >< MN == 20 A HKL = fuperficiei Ico-
faedri, Q.E.D.

Corolt.

Ergo fuperficies dodecaedsi eft ad fuperficiem
icofaedri in eadem fphaera, ut re&angulum fub
Tatere pentagoni & perpendiculari. ex centro cir-
culi circumferipti ad illud du&ta ad reftangulum
fub latere trianguli & perpendiculari ex centso
circuli circa triangulum defcript, -

PROP. IV. THEOR,

A Pt dodecacdri fupesfici cice
ad fuperficiem icofuedri, ita

eff latus cubi A ad uo_[bcdrl
Litus BC.

Circulo BCD qui icofa-
¥ edri triangulum, ideoque
& dodecaedri pentagonum,
¢ comprehendit, infcriba-
tur pentagani latus CD, & trianguli €B. Ex
centro

D
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"centro E ad BC, CD ducantur perpendiculares
‘EF, EG. Producatur EG in H, & wungatur

CH, quae erit latus decagoni. Hinc fi EH
~ HC extrema ac media ratione fecetur: erit -
T P >

* EH maior portio. Sed EG=*3'EH -} o 1. 14,
HC,& EF=¢? ; EH. Ergo duplaec ipfiusEG ¢. 3. fch.

"extrema ac media ratione fetae maior portio 2 13

. “ . . . 1. COL,
erit 2EF.  Sed ipfius A extrema & media ra- ¥ ,'7 1

tione fectae maior portio % eft CD. Quare¥ y. 7. 4.
A :CD = EG:EF; ideoque A > EF == ‘
CD><EG. EftergoA:BC==¢ ASCEF:w 1 6
BC >< EF == CD >¢EG: BC ><EF ==#do- **"Pre-
decaedri fuperficies ad icofaedri fuperficiem.

PROP. V. THEOR.

Oualibet recla linea oxtye-
ma ac media ratiome [eta,
m rationem babet ea, quae
g:t‘:’ﬂ quadratum totimqu&"
quadratum maioris portionis,
' ad cam, quac poteft quadra-
G i tumtotius & quadr atxmmino-
Al Tis portionis, canden: babet cu- -
bilatutA ad latusicofacdriB.
Sit enim circulus C is, qui capit icofaedri
triangulum & dodecaedri pentagonum in ea-
dem {phaera defcriptorum. Ex eius centro
D ducatur vtlibet re@ta DE, quae extrema &
media ratiane fecetur, vt maior eius portio
fit FD.  Sit G latus dodecaedri, quae # erit 8. 1. cor.
maior portio reftae A extrema mediaque 13- 1, g3,
Cc 4 tione
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tione fectae. Et quoniam
B latus trianguli icofaedri in
circulo Ceft, erit Bq=73
DEq Sed DEq -+ EFq
= ¥3 DFq. Ergo Bq:DEq

B , -+ EFq=DEq:DFq =*

G r—— Aq:Gq,&hinc Aq:Bq:
quum G fit latus pentagom

1< fch 9 & dodecaedri in clrculo C; & ¢ DF latus de-

n-xo 1;

s .

L ‘. u.

¢agoni in eodem: erit Gq ==* DEq -+ DFq.
Quare A:B=y (DEq +DFq): v (DEq
-+ EFq), & ergo *, qualibet re@ta extrema &
media ratione feta, quam rationem habet ea
quae poteft &c. Q. E. D.

PROP. VI. THEOR.
Vt latur cubi ad icofacdri latus, ita eft do-
decaedri folidum ad [olidum icofscdri.

Quia enim idem circulus pentagonum dode-
caedri & triangulum icofaedri ¥ in eadem fphae-

“racapit: fi e centro fphaerae in planum huius

circuliintelligatur du@ta perpendicularis ; erunt
Ppyramides, quae pentagonum & triangulum ba-
feshabent,aequealtae. 'Vt ergo pentagonum
ad triangulum, ita eft * dodecaedri pyramis

-ad pyramidem icofaedri ; ac proinde vt 12

pentagona ad 20 trianguls, id eft vt fuperfi-
cies dodecaedri ad fuperficiem icofaedri, ita
dodecaedrum eft ad icofaedrum. Nam quia
perpendiculares ex centro fphaerae in circu-
los in fphaera aequales du&ae, in centra eo-
rum circulorum incidunt, & ergo aeq}xales

‘ unt:
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funt : dodecaedrum in 12, icofaedrum in 20
aequales ¢ pyramides, in centro {phaerae ver-

tices habentes, diuiditur, Eft ergo * vt latus * 4 4
cubi ad icofaedri latus, ita dodecaedrum ad
icofaedrum. Q. E.D.

PROP. VIL THEOR.

B Si duae rellae lincae
Ar——b AB, CD extrema ac me-

C ¥ D dia vatione feFac fuerine:

erunt maiores portiones AE, CF vt totae AB,

CD. '

- Nam quia* AEq = AB ><BE, & CFq==a 1. 6.
CD >< DF: erit 4 AB><BE: AEq =4 CD
><DF: CFq, & componendo#(AB—+BE)q:#» 8. 2
AEq = (CD + DF)q:CFq. Quare’ AB™** %
~+BE: AE —= CD -+ DF: CF, & compo-

nendo 2 AB: AE =— 2 CD: CF, & alterne AB:
CD=AE:CF. Q E.D. . '

Corollar.

Dodecaedrum & icofaedrum in eadem fphaera
eandem inter fe rationem habent, quam, fi re&ta
linea extrema ac media ratione fecetur, habet ea
quae poteft quadrata totius & maioris portionis,
ad eam quae poteft quadrata totius & minoris

_portionis.
=00
ey
BB

.Ccs E V-
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& N % % % % % % B x & ¥ ¥ %

PROP. I. PROBL.

E __H  In dato cubo ABCDEF-

. GH pyramidem deféribe-
*c,

¥ G Ducantur diametri qua-

| /5 . C dratorum GA, GE, GC,

EA, EC, CA, quae omnes
« inter fe aequales funt.
Ergotriangula EGC,EAG,
A B AGC, EACfuntaequilate-
ra, & aequalia. Proinde EGCA tetraedrum eft,
p- 31 def.1x, cubi angulis infiftens, & ergo ipfi infcriptum 3,

&~ 4l

QEF
PROP. IL. PROBE.
In data pyramide ABCD
. oflaedyum defcribere.
x/ G " * Bifecentur latera tetrae-.

-driinpun@isE,F, G,H, K, L.
i < g\ Haec punéta conne@antur 12
reclis, quae-omnes inter fe ¥
A E B aequales esunt. Quare ofto

triangula, quae bafes habent
rellas HG, GL, LE, EH & vertices K, F, ae-
quxlatera erunt & aequalia; & folidum fub ipfis
com-

Yoo
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comprehenfum o&aedrum erit, dato tetraedro
infcripum. Q. E. F.

PROP. III. PROBL.

. E T F In dasocubo AB-
o /| CDEFG offacdrum
T» S |deferibare.
Sumantur ¥ qua~ & g, 4.
D / c dratarum centra K,
! NG!L,M,N,O,P. Tun-
4 &ae 12 retae ML,
LN, NP &c. con-
Q P R ftituent oftaedrum.
Nam per P, N, O
A B M, ducantur late-
ribus quadrati AC parallelae QR,RS,ST, MQ,
quae iisdem lateribus , & ergo inter {e aequa-
les erunt.  (* Patet vero has reftas fe mutuo
tangere; quia ® QT', ST eandem ED, & QR,
SR eandem GB, & NR, QR eandem AH &c.
fecant). Ergo anguli MQP, NRP ¢ {unt rei. , 1o, a;
Hinc quia MQ, QP, PR, NR, quippe aequa-
tium TQ, QR, RS dimidia, aequantur: erit
MP = PN Similiter oftenditur, MP,OM, ¢, -5
NK, NL & reliquas aequari. Ergo 8 trian-
.gula, quorum vertices L, K, bafes latera qua-
drati MONP, funt aequilatera & aequalia, &
conftituunt ergo o&acdrum cubo inferiptum.
Q. E F.

PRQP.
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PROP. IV. PROBL.

In dato offaedro
ABCDEF cubum .
defcribere,

* Latera quatuor
triangulorum py-
ramidis BCDEA bi-
D fecentur in M, N,
O, P, & iungantur
MN, NO, OP, PM,
quae aequales” funt
inter fe, & paralle-
9 a2 6 " lae? lateribus qua-
«14.13. drati* BCDE, & proinde * angulos re@os in-
x10. 1t ter fe comprehendunt. Quare MNOP eft qua-

dratum. Deinde bifeétis lateribus huius qua-
dratiin G,H,K,L, iungantur GH, HK, KL, LG,
A 3. fch, quae” funt aequales, & angulos reGos 2 com- -
3.1 prehendunt; quia anguli, quos cum reflis
e ;‘2 ‘;fh' MN, NO, OP, PM faciunt, femire@i # funt,
-7 Ergo GHKL eft quadratum.  Si in reliquis §
pyramidibus o&aedri eadem fiant: confti-
tuentur s alia quadrata ipi GHKL aequalia,
& cum ipfo cubum terminantia, dato o&ae—
dro infcripum. Q. E. F.

Y415

PROP. V. PROBL.
In dato icofacdro dodecacdrum deferibere,
Sit ABCDEF pyramis icofaedri, cuius bafis
pentagonum ABCDE. Tungantur centra cir-

culorum, in triangulis AFB &c. inferiptorum,
rectis GH, HK, KL, LM. Dico GHKLM

eflfe
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. A efle pentagonum dode-
P N caedri infcribendi. Nam
reftae FG, FH, FK &c.
B Eprodu&ae bifecabunt *» 4. %
=z - latera pentagoni in P,
0] N, O &c. quia¥ bife- & ¢.3.
C D cant angulos ad verti-
QU ces F triangulorum.
.~ Iungantur PN, NO, quae proinde aequales.
35 erunt’. fam quia * FP=FN —=FO, ac®e 26. 1.
i FG=FH =FK: erunt GH, HK ipfis PN, &3
' NO * parallelae, ac inde erit ¢ PN: GH = , 5 fch.4.6.
NF : FH = NO : HK, ideoque GH —= HK.
Similiter HK = KL &c.  Porro quia ang..
. GHK? =PENO, ac HKL = NOQ &c; ang. ¢. 10. m.
i  autem PNO==" NOQ, quia ambo fum com- 7-2&h.1j
i plementa aequalium * angulorum in N, O ad
duos re&os: erit ang. GHK — HKL &c.
Denique ex punéto fublimi F in planum AB-
CDE du¢tum intelligatur perpendiculum, & a
pun&lo, in qao plano occurrit, du&tae fint re-
&tae ad puncta P, N, O, Q, quae cum perpen-
diculari angulos” retos facient.  Illi, quae v, 4. m
per P duta eft, parallela intelligatur alia per
G, & a pun&to, in quo haec dictae perpendi-
culari occurrit, ducantur re@aead H, K, L, &e¢.
Iam quia® perpendicularis_illa a recta per G
du&a fecatur in ratione FP: FG —=FN: FH
= FO: FK &c: patet reliquas re&tas a punclis
H, K, L ad perpendicularem duétas parallelas * -
effe illis, quae in plano ABCDE ad eandem
dutae funt, ac ob id angulos rectos cum per-
pendi-
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A pendiculari facere, &
“proinde? in vho bmnes
plano efle. Vnde pa-

E tet, GHKLM effe pens
tagenum aequilaterum
& aequiangulum, ideo-
que, fiin reliquis vne
decim pyramidibus ico-
faedri eadem conftruxerimus, proditura effe 13
pentagona huiusmodi, quae contftituent do- .
decaedrum icofaedro infcripmum. Q. E. F,

PROP. VI. PROBL.

Duingse figuraram lasera & angubs nsus-
wirs. -
- 3, Quia icofaedrum continetur 26 triangu-

~ lis, & vaum triangulum 3 lateribus; fingula

vero latera bis fumunturt numerus laterum
erit dimidius fadi ex 20 & 3, qui ett 30, Si-
militer dodecaedri laterum numerus eft di-
midius fadi ex & 5, qui eft 3o. Bt fic por-

- -ro in cubo, & reliquis, inueniemus numerum

laterum, fumentes dimidium faci ex nume-
ro planerum & numero laterum vniuscuius-
que planis '

2. Numeram aurem angulorum folidorum
in his figuris habebimus, fa@tum ex numero
figurarum planarum & numero angulorum
planorum in vnaqualibet dinidentes per nu-
merum angulorum planorum in quolibet fo~'
lido angule. Sic . in_icofaedro faltum ex 10

o &
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& 3, quod eft 6o partientes per 5, habebimus
12 angulos folidos. Q. E. F.

PROP. VIL PROBL.
Planorsum, quae ﬁngula:'quinque ﬁgunu

continent oy inclinationem snaenire.

1. De cubo manifeftum eft, eius plana ad
{e inuicem reQta effe.

D 2. Sit tetraedri ABCD ex-
pofitum vnum triangulum
g ABD, in quo a vertice B ad
/ latus AD du&a fit perpen~
dicularis BE. Si centris A,
B C D, interualloBE defcribantur
duo citculi,, & a puncto fectionis ad centra A,
D iungantur reftae: angulus, quem contine-
bunt, erit inclinatio planorum. . Nam jungas
tur in altero triangulo ACD recta CE. Et
quia® DE — EA: erit CE etiam in AD per- %. fch. 3 3.
pendicularis.  Sed quia BCq = ABq =¥ V- a7 L
AEq + EBq, & EAq < * CEq: erit BGQ < 3. 13,
CEq -+~ EBq, & ergo* ang. CEB acutus, . 13. 2.
Quare CEB erit inclinatio # planorum tetrae- # & d¢€.1.
dri. Hinc quum fit CE == EB,& BC==AD,_
manifeftum eft, praeditta conftruione inue-- .
niri angulum ¥ = BEC == inclinationi plano- y,2s &8 1.
rum. Q. E. F. , : ‘
3- A latere oQaedri defcribatur quadrarum,
ducatur eius diameter BD, & centris B, D in-~.

teruallo perpendigulari , quac a vertice ad

bafin
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A D bafin trianguli in o&aedro

ducitur, defcribantur duo

~circuli.  Rectae a fectione

circulorum ad B, D iun&ae

continebunt angulum aequa-

lem complemento inclinatio-

B C nis ad 2 retos.  Sit enim

: ABCDE pyramis o&aedri,

" & BF perpendicularis in Ao ABE, Iunéta

DF erit perpendicularis in AE & = ipfi BF.

3. 19.%  Hinc BFq +- FDq =2 BFq® < 2 ABq. Sed

e 1. 2. BDq=2ABq. Ergo BDq>BFq - FDq,

2. 6.def.11, ac ob id ¢ ang. DFB obtufus, Ergo BFD$

= complemento inclinationis planorum o&a-

v 32, &8.1 edri ad 2 reos. Datur " autem ang. BFD
difta conftru&tione. Q. E. F. -

. 4. A latere icofae-~
B 4} dri, defcripto pentago-

gD aequilatero & aequi-
‘ N anguloABCDE ducatur

“reta BD angulum pen-

& tagoni C fubtendens, &

. ) centris B, D interuallo
perpendiculari cuiusuis e triangulis icofaedri
defcribantur duo circuli, a quorum feGtione

ad B, D iunétae reCtae continebunt comple-

: mentum inclinationis planorum ad 2 rettos,
©..2.- Sit enim ABCDEF pyramis icofaedri, & BG
perpendicularis vnius trianguli: erit DG per-
pendicularis proximi trianguli. ErquiaBG<¥
BC: erit * ang. BGD > obtufo BCD, ideoque
ipfe obtufus,  Quare BGD complementum
v . n-

9. 19 L
7. 2L 1.

v
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eritinclinationis planorumicofaedri. Et ma-
nifeftum, eft hunc angulum dari praediéta con-
ftructione. Q. E. F

A K s. Expofito pen~
T tagono dodecae-
G dri ABCDE, &
B\ F : L iunta re@a AC,
- D angulum pentago-
: nifubtendente,
¢ H centris A, C inter-
uallo FG reae a punco F bxparutae fe@tionis
ipfius AC in latus pentagoni parallelum ED
perpendicularis defcribantur duo circuli, &
rectae a fe@ione ad terminos A, C du&tae com-
prehendent complementum inclinationis pla-
norum dodecaedri. Nam quia* AC eft latus x. 17. 13.
cubi, 2 quo dodecaedrum defcribitur : po-
natur A CHK: effe vnum quadratorum illius
cubi. Ergo erit KH refta fubtendens angu-
lum in pentagono adiacente, quod fit EKM-
HD. Ex G ad ED ducatur perpendicularis
.GL, & iungatur FL. EtquiaED, AC furit par-
~ allelae: erit:GF in AC perpendicularis, ergo
per centrum circuli pentagono ABCDE cir-

cumfcripti tranfibit *, & ED bifecabit # in a. cor. 1. 3.

G. Hinc fimiliter GL bifecabit ipfam KH. &3 3-

Quare FL—="AK=AC. Er quia per- "ot
pendlculans ex G in FL cadens == *} AE,
$FL—=Z1AC%> I AE: erit £ FL maior
perpendlculan ex G in FL du&a, & ergo an-
gulus, quem eacum GF continet, maior ipfo
GFL. Hinc quia * haec perpendicularis bi-
Dd fecat

£ 8 1.
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A K fecat ipfam FL,
< _erit ang. LGF>°
G- GFL —+ GLF,
B\ F {— |F' /Mideoque obtufis,
D & ob id comple-
mentum  inclina-
¢ - H ‘tionis pentagono-
rum dodecaedri.  Sed quia ex modo didtis
eft FG == GL, atque oftenfa eft FL = AC:
patet, dari ang. FGL per traditam conftructio-
nem. Q. E. F.

FINIS
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