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EVCLIDIS
ELEMENTORVM

! LIBER.PRIMVS.‘

DEFINITIONKS.

vo&tum eft cuius nuila
pars eft. vs 4.
‘2.’ Linea vero longhudo lati-
.« todinis expers. v# 4 B.
;3. Linez autem termini funt.
. punta. vt AP B
‘g Redta linea eft,que ex gquo
fua interiecer punila,qus
i widelices eff talis,ve procedane
. doab vno punito extramo , 44
U alterum pwnéium , mem difee-
Aamus neque ad hanc , neque
Y xllnm-)arnm 2 Jed ex aqus

é A pro-
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3 Euclidis Elem.

procedamus , neque ef plus li=
< Mek ex UnA parte, quam ex Al
tera.

§. Superficies eft, quz longitu-
dinem, latitudinemque tan-
tum habet.vs A EC D

6. Superficiei autem extrema
funtlinez .

7.Plana {uperficies eit, qua
ex zquo fuas interiecet li-
neas, guod intelligitur cadem
vatione, qua linga refte defini-
ti0. .- .

'$.Planus vero angulus eft dua-
rum linearum in planoe fe
mutuo tangentivm , & noa.
in dire¢tum jacentium alte-
rius ad alteram inclinatio,
Aduerte asitems wow hoc ita effe
sntelligendum, quafi vero an-
gulus fint ille due linee tarii:
eff ensm eti& fuperficies limais

_ dmclufa, ftu arenslla .

9.Cum 2utem, quaz apgulum

con-



5 Liber Primus. 3
. continent, linez re(tx fue-
rint redilineus ille angulus
appeliatur . v CBA.
10. Cum vero re&ta linea fu.
. perreftam confiftens lined
eos, quifunt deinceps an-
gulos zquales inter fc fece-
rit, reltus eft vterq; 2qua-
‘ lium angulorum, & quz in-
fiftic recta , linea dicitur per
i pendicularis illi linez cui
v gafitic , v off linea A B, qua
[ it cadit fuper linsam C D, vo
faciat duos angulos ex vtrague
parte,aqué accuminatosibos efl
.- enim effz aquales .
|11.Obtufus” angulus eft, qui
refto maior eft; hoc eff minns
. Accuminaius, v¢E B.D.
" 32, Acutus vero, ¢ui minor eft
L rello, ideil magis accumina-
tus,n2 EEC.
13. Terminus eft , quod alicus
I wsextremumeft. _
: A 2 14. Fi-



. Euclidis Elem.
r4. Figura eft, quz fub aliquo
- yel aliquibus terminis com-
preheuditur, insellige linea-
* yebus non punitualibus.

1. Circulus eft figura plana_,
fub vna linea comprehenta,
qua peripberea appellatyy;

- ad quam ab vae pua&o eo
rum, qug intra figuram fuht
pofita , cadentes omnes ge-

* éte linee inter fe funt equa-

“lesy ex guo aduerte circulnm

" affs abewms binen illm inclu fam
nen lincam includentem , Yyt
stinm figura eit,qua inclndityr
terminss . vt ACEBGQ.

16. Hoc vero pun@um centrt

s circuli appellatur, v2 D.

17. Diameter autem circuli eft
refta quedam linea per cés
truin dicta , & ex veragques
parte in circuli peripheriam

© terminara,qua circulum bis
fariam fecat . Hoc eff 1» duss
: par-



Libet Primus
~paetec agualesy hoc enim ,eft
bsfariam [ecare, vt A B.

#8. Semicirculus vero et figu-

ra , que continctur fub dia-
. metro , X fub ea linea, quz

v de circuli peripheria aufer-
tur & dismetre, vs AGB.

19.Reclilinex figurz funt,que
{ub rellis lineis cStinentur ,

« hoc eft terminantur reiis lie

% meis ., . :
ao, Trilaterg quidem, qua fub

-~ tribus.

-31.Quadrilatere,qua fub qua-

. tupr.

32, Multilatere autem,queg fub
pluribus , quam quatuer re-
&is lineis comprehendun-
tur.

a3, Trilaterarum autem figu-
rarum, zquilatgrg eft crian-
gulum , quod tria latera ha-
ber zqualia.wr 4BC. .

a4. lofceles autenyquod dud
. A 3 raft-



& Euclidis Elem. .
tantum =zqualia habet la-
tera, vt CB A
8$ Scalenum verdeft, quod
tria inzqualia habet latera,
vt EDF .ct fic diniduntur trii-
Zularvatione laterum : rations
ere Angn orum iterum .
a6, Trilaterarum figurarum s,
re@angulum quidem trian-
gulum eft, quod voum ha-
bet angulum reétun,vs EDF
29. Amblygonium, quod obtu-
fum angulum habet : fen v-
num masorem recloyvt LMH,
33 Oxygonium quod tres ha-
bet acttos angulos,vs THG
29. Qadvilaterarum autems
figurarum, quadratum qui.
dem eft, quod & zquilate-
rum,& re&tangulum eft, ba-
bens angulos yeitos, ¢ latera
"aqualisyvt eft in figura ABCD
30. Altera vero parte longior
. ﬁguxfa eft, quz redtangulan
qui-
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. -Liber Primus . 7
quidem at zquilatera non
eft, vz in figura EFHG

* 3. Rhombus autem,que equi.
latera, fed rectangula now
ek, vt IKML.

32. Rhowboides vero,que ad-
uerfa , & latera , & angulos
habens inter fe zquales,ne-
que zquilatera eit, neque
reftangula,ue PNOQ

*33. Prater has autem reliqua
quadrilater® figerz trapetia
appellantur,ve TRSV

3 4. Parallele re&e linez funt,
quz cum in eodem fint pla-
no, & ex vtraque in infiniti
producantur parte in neu-
tram , fibi mutuoincidunt,
qued intellige de lineis reitis 4
O curwis circa idem centrum.

34. Parallelogrammum eft fi-
gura quadrilatera , cuius bi-
na oppofita latera funt pa=
ralella, feu zquidiftantia .

A4+ 36Cum



K " Buclidis Elvm, ..
AB6.Cum vero in Parallelogri-
< mo diameter dulta fuerit
.4 dueq; lisez lateribus para-

.. lelle (ecantes diametrum in
voo eodemque pundto : ifa
vt, paralielogramibum ab

« his parallelis in quatuor di-
ftribuatar parallelogramma
appellatur duo illa, per qua
diameter non tranfit coma
plewnenta ,duo vero reliqua

. .per quz diameter incedit,
circa diametrum confiftere

.- dicuntur, v# in fig, ABDGC;

Petitiones fius poftulata .

3.T) Oituletur,. vt @ quouis

pundto in quoduis pun-
étum rectam lineam ducere

. toncedatur,vt #b 4 4d BCD

.2, Et reétam lineam termina-
tam in continuum , feu in
direétum viterius produce-
re.vt AB ad C.¢ AC 4d D.

3. Item quo vis centro, & in-

rxeruallo circuli gefcribere .
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. Léber Primpd. . .r.-9
& wt AE,AD,AC,AB. " ..
"4 lteat quacumque magnitu.
- dine data finita fnmi pofic
¢+ aliam magnitudinem , -vel
- maioré, vel minorem,vt.da~
ta AB fumere CD vel EF,
Communes notiones, fise
‘ Axtomarn
1, Ve eidem zqaalia, &
. inter fe funt mqua-
< lia, & quodvno &qualium
maius eit, aut minus, maius
quoque eft, aut mious alce-
ro qualium; & fivaum. z-
qualium:maius oft » aut mi-
- nus magoitadine quapizw ;
¢ alterum'queque xqualium
- eadem .anagmrudine maius
eft.aut mious refpeitiué.vide
3 in libelly Fig. pag.$. :
3. Si zqualibns zqualia adie-
" Qa fintstora funt zqualia. .
3. Siab zqualibus mqualia 2.
- blata fint,qua relinquuneur
~durtzqueliae A 5. 3.5



10 Euelidis Elem. _
4. Si inzqualibus xqualias
adie&a fint, tota funt inx-~
qualia;& fiiazqualibusine-
qualia adiecta fint maiori
maius , & minori minus, re-
manent inzqualia .

$ Si ab inzqualibus zqualia
ablata fint,reliqua funt ing.
qualia ; etfi ab inzqualibus -
fnzqualia ablata fint 2 ma-
fori minus, 2 minori majus,
reliqua funt inzqualia .

& Quz eiufdé duplicia funt,
inter fe {unt zqualia , &
«uod vaius zquahii duplum

ety duplum eft & alcerius..

9. Quz eiufdem funt dimidia,
inter fe funt ®qualia; & cé-
tra. .

8. Quz fibi mutuo cengruuut

- ioter fe funt zqualia.

9. Totum eft maius fua parte.

3o. Duz linez re}z non ha-
bent commune fegmentum,
¢ p4g.6. BD,CD - 1%



. Liber Primms. 11
"yg+ Duzreltzin vno pundto
concurreates, fi producan-
tur amba neceflario in illo
punéto fe mutuo fecabunt,

12 Omnes anguli re&li funt
interfe zquales .

13- Siin duas rellas lineas al-
téra recta incidés intermos ,
& ad eafdem partes angulos
duobus relis minores fa-
ciat, duz illz relz lineg in
infinitum productz fibi mu-

*. tuoincidentad eas partes,
vbifunt anguli duobus re-
€tis minores. fi enim fint a-
quales duobus reitis prebabi-
tur infra,quod nicoincident

" fifint maiores duokns redlis o
confiabst ex dicendis, qued ab
insicem difcedent,erge fi fint
minores coincident ,

14. Duz rectz linex fpatium
pon comprehendunt; ma-
nendo in [ua rectitudinenen
A e dlams




12 Ewclidis Elem.
clandunt aream, non figsiram
Jormantyut AB,CB

15, Si ®qualibus inzqualia
adijciantur , erit totorum -
exceflus adigétorum excel-
{ui zqualis ,

16. Si inzqualibus zqualia_s
adiusgantur , erit totorum
exceflus exceflui eorum,que
a principio erant,zqualis- |

x7. Siab zqualibus inequalia
demantur, erit refiduorum
exceflus exceflui ablatorumn
zqualis,

13. Siab inzqualibus @qualia
demantur, erit refiduorum
exceflas exceflui totorum
zqualis . _

19. Omne totum gpquale eft
omnibus fuis partib. fimul
fumptis .

s0. Sitotum totius eft dupli,
& ablatum ablati, & reliqud
reliqui erit duplum. ,

. R O-



Liber Primus. 33
PROBLEMA L
PROPOSITIO PRIMA .

Supor dotarvedalines terminata
sriangulum aguilateram
conslitucrs .

1t data re@a linea termi-
nata A B, fuper quam <6~
ftruere iubemur triangulum.
gquilaterum. fadto cenvio in
A, ad intervallum A B;deicii-
batur circelus C B D, & fa.
&o cenrro in B, ad irterval-
lum pariter BA, defcrib tur '
alter: circulus CAD, fecans
priorem in C, tum ex punélo
interfellionis C. ducatur vna
linea ad A. altera ad B, dico |
fagum efle triangulum zqui-{
lat®rum fuper datam rectam |
lineam finitam A B. quoniam |
. o enn



e Bucelidis Elem.
enimAB, & AC, funt duz’
redte linee acentro A, ad cir-
cumferétiam eamdé , erunt in-
ter {2 equales. rurs® quia redte
BC,BA duciitur ex cétro B, ad
circumferentiam eamdé erunt
zquales inter fe: cum igitur
tam B C, quam A C.fint 2qua-
les ipfiA B. erunt & interfe
equales.falum igitur eftyquod
erat faciendum . Patet hinc
aditus etiam ad triangola alte-
1ius generis facieada, vt in lib,

Iig. pag.7.

PROBLEMA 1II.
PROPOSITIO II,

Ad datum punéitum data yeds
linea cqualems ream li-

“tum puactum A. 2 quo
pul:

\ neam ponere ,
S tdata linea B C; & fitda-



_ Liber Primws ;3¢
runao incipere drbeat alia_s
inca zqualis ipfi BC.fi non
fic dulla linea ducatura pun-
&o A ad C. fao centroin C.
interuallo C B.defcribatur cir-
.culus B, & fuper lineam C A,
conftrtullo triangulo =quila-
tere producatur latus D C, v(-
que ad circulum fi opus fit. td
facto cemtroin D. iateruallo
DE. defcribatur aleer circu-
lus E, & producatur latus DA,
viquein G. Lin F. Dico AG efs
{e lineam imperatam,quoniam
enim D E,D G. zquales fuat
a ceatro D. ad eamdem cir
cumferentiam ablatis D A,DC
xqualibus lateribus trianguli
zquilateri remanebit AG,.CE
zqualis. quod erat faciédum ,
pam CE eft ¢qualis CB, vt a
centre C ad camdem circum-
fecentiam .

PRO-



16 Ewclidis Elem.

PROBLEMA IIL
PROPOSITIO IIL’

Dunbus datis nti‘i‘: liweis «u-

qualibus,de maiore aqualem
miners detrabere o

Int datz du# reta liness’

inzquales A minor BC
maior; vcex maiore detraha-
tur linea equalis minori A.Fiat
linea B E, ¢x puacto B, zqua-
lisipfi A, tum fa&o ceatro in
Binteruallo B E, defcribatur
circulus F fecans lineaCB in
D, dicoD B ¢ffz lineam impe-

ratam. quoniam enim linea A, .

& linea B D funt zqualegmdé
.B E erunt mqualcsnter fe lis
nea A, & lines B D, quod erat
facienduis . .

THEO-
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3 I RS

THEOREMAL
' PROPOSIT!O 1v.

Sidmorrianguls duo latevn duse-
bus lateribus agualia habeant,
vtrsngse wvirique , -Labeant
viro svgklum amgulo cqus-
lem fub aqualibus reltis isnms
consemtnmyet bafim bafi aquas-
lerm habebunt , eritque tstum
triangulum triangulo aguale.
& angwli correfpondentes -
qualu.us. '

S Tot duo trianguia ARC,
DE F, & latus B A vnius
fic zquale lareri E D-ajeerius,
& CA. ipfi D. F: lit autem an-
" gulus BAC anguloED F 2-
qualis , dice &bafim B C bafi
E F zqualem, & totum tritn«
gulum B A C rriangulo ED F
zqua-



18 Ewclidis Elim. )
x2quale, quoniam epim reéta
A B re@z D E ponitur qua-
lis,fie vt fi altera fuperponi in-
teiligatur alteri,collocato pun
¢to Ain D,iple fibi mutuo cg-

- gruant,punétumg; B. cadet in
punéto E,& fi reéta A Ccadet
fuper re&am D F,cum habeat,
extremum Ain D, C cadet in

" F, & quia angnlus B A C, fup--
ponitur angulo ED F zqualis,
congruet/cum altero angulo,
& ita fuperpofitis dunobus his
triangulis A cadetin D;B in E;

‘Cin T, ergo,% bafis B. C con-
gruet cum bafi E F: fi enim ca.
dcrc:fupra autinfra, duwzre- '
<tz linez fuperficiem claide-
reat.quod eft abfurdum;& ba-

fis igitur,& omnes anguli cor-
refpondentes, qui zquahbus
continencur lateribus funt in-
ter fe zquales, & congruunt, .
quod crat demonftrandum .

THEO-



T —

Liber Primus . 3§

THEOREMA IL
PROPOSITIO V.

Ifofcelium triangulorum, ani ad
bafn  funt anguli, inter fo
Junt aqualss, & produilis a-
qualibus lateribus , qui fub
bafi fiums anguli inter fo a~
qualeserunt . -

: -
' S It triangulum Ifofceles A
B Cin quo Jatera AB, AC

fint zqualia incer {e. dico an-
gulos ABC; ACB inter fes
zquales effe itemn fi latera AB,

A C producitur, angulos quo-
que infra bafia; DBC; ECB in-
ter fe zquales effe.Ex linea e
nim A B produ&la fumatur A
D cui abfcindatur ex alteras
* predudla infinite,ideft, vt non
posfic decfle, linea A E gquas




230 . Eetidiv Elem:

i e ipi AD, & ducanturreite
“BE,CD. Cénfidetensur iaip
duo triangula ABE, ACD, qua
habent conditiones quarte ; *

- Jatus enim A B elt zquale la.
. $€ri:AC, quiz funt latera trid-
gulilfofcehis, & latus A £ eoft
zquale lgerriA D, ex coaftpus
&ionekangulus B A E efhva-
quzlis angulo.C A D eit enim
angulus commuwis vicique
triangulo, ergo & bafisC D eft
2quilishak 8 E, & angulasr A
E B cit zqualis angulo ARGX
sngulus ARE eft equalis angu-

.Jo A CD, confidecentul iam. o
ip trianguia BCD,%CBE,
quz paticer habeat conditio-
mes quartz; latus enim D.C
monftratane et zquale laveri
lE. & cum AD, AEfibt 2.

- quslia ex conftru&ione , fi au-
ferantur BA, CA auferuntur
pastcs zquales, remancbuat

- igitur




IS

fgitur B D, CE latera ¢qualia,
& angulus B D C monitritys’

+ eit zqualis angulo CE B:¢.go

" angulus D B C infra bufim'n
triangulo 1ofcele eft xqualis
angulo B C E-pariter infra bav
fr0,& 2ngulus RCPD_ eft zqua-
k3 anoulo CBE. Erguoammn
totusangu—lus A OD monafira.
tus eft zqualis apgulo ABE fi

- awferantur partéSzquales, wi-

mirum C B K zhangulo ABE,
&angulus B CD ab aaguio A

- €, remanebunt anguli ad ba-

fim ABC.ACB zquiles, quod
crat demonfx m.

("\\w'}" ’ " (""
/""* o :1“1‘“ ww ‘
o5 so f’



35 Bulidis Elem’ |
THEOREMA IIL
PROPOSITIO VI

&i trianguli duo anguli aquales

inter [fe fuerint, g fub equn-.

bibus angulis fubtenfa latern
agualiainter fe evuns.

I N triangulo ABC fint duo
anguii ABC; ACB fuper la-
tus B C aquales. dico & duo
lateraillis oppofita AB.AC efle
®quaiia. S1enim pon dicun-
tur gqualia,fit AB maius quam
AC, ex quo ablcindatur B D
xqualis reitz A C, ducaturq;
relta CD , & confiderentur

ao triangula ACB,DBC; qua,

X illa fuppofitione eflent -

ualia , haberest enim pro-
prietares quartz; nam D B di.
tilurzqualis ipiAC; BCett

com- -

I3
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~ commuunis ; angulus DBC{up. -
ponitur zqualis 2ngnlo A C B:
ergo triangulum DBC erit =2-
quale triangilo ABC pars to-
ti, quod elt impoffibiic,ergo il
la latera erane zqualia, quod
erat demnoaftrandum .

THEOREMA IV.
PROPOSITIO VII,

Super eadem vela linea duabys

sifdem rectis limeis alsa Aus 4-

. quales Vtraque <triginon con-

ftitusntrr ad alind, atq; alind
punitum ad eafdem partes,

S Vperrelta A B fintdulle
nz reée linex A C,BC,
quz con currant in pun@oC, -
dico fuper candem rectam A
B non pofle duci alias duas .

* lineas zquales prioribus vira-

: que



Euclidis Blem: ~
que vtrique » qu coacnrrand,
- ad alind puniti,quam ad pun.
&um C, iducantur ad ea(dem
partes:fi enim poflunt duci,du
cantur;& cadaatin punétoD. -
linea igitur A Gi fupponitur 2=
qualis linez 4D;& BCipti Bix:
ergo du&ta CD,tridgulum ADC
eft Ifofceles,ergo el A € Dy
- ADC funr zquales: fmiliter
trizngalum BRPEx & Halcales ;
ergo anguli EDC, FCE infa
bafim funt zquales, fed angu-«
lus AD C eit minor angulo E
* D Cpars teto; ergn etiam eft
minor angalo ECD, quipo-
nitur ¢qualis aggelo ED C fed
angulus A E C ponitur 2qua-
lisangulo A C R, & fam often-
" ditur minorangulo FC E, qui-
eitillius pars: ergo eft xqualis
tot0,& minor parte, ergo pars
et maior,quam totu:n.non igi-
tuc concurrent ad punpJumes

C,



.. Liber Primus. 2% )
P, quod e¢rat {demonftrane
dum. '

THEOREMA V.
_PROPOSITIO viil. ~

Si duo triangnla duo latera ba-
buerint Auobus laseyibus v
trunque viriq; aqualiahabuc-
rint vero , (0 bafim bafi cquas
lems angulum quogue fub &-

- qualibus reitis linsis conten~

. tum angalo tquaiem habee
buat .

Int duo latera AB,AC tridi-
“guli A BC duobus lateri-
bus DA,D B trianguli DA B
equalia,vtrunque,verique,ideft
voum vnialterum alteri,fit aue
tein Bafis B C Bafi A B 2qua-
lis , dico angulum A mqualéin
efieangulo D. intelligatur e
] B nim




26 Ewclidis Elemn {
fim bafis B C fuperponi Bafi
‘A B, cum fint &quales con-
gruent,punétum B, puniloa,
& C.punito B cogitetur trid-
gulum A B Ccadere fuper tiid
gulum D-A B, non cadet pun-
ctui A,nifi fuper punctum D,
alioquin duz retz linex du-
“€te ad eafdem partes zquales -
prioribus coacurrent ad aliud
puntum,quod eit impoflibile,
cum igitur anguli congruant,
aquales inter fe erunt, quod
erat demonftrandum .

PROBLEMA 1V.
PROPOSITIO IX. .

Datwm angulum reitilinixm Bi-
SJaviam fecare

It darus angulus B A C di-
uideadus in duas partes
. gqua-
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gequales. fumanturAD, AB
Zbuales linez, & ducatur re-
&ta D E fuper quam conftitude
tur triangulum zquilaterum s
D F E, & ab angulo F ad A du-
catur-F A, dico-hanc hneam
fecare angulum B A Cin duas
partes zquales.quoniam enio
triangulum F D A. habet duo
latera duobus lateribus equa.
dia triangulo F E A. vtrunque
wverigue,X bafim bafi zqualen
Jatus enim FD eft equalela-
teri F E trianguli 2quilateri,D
Aceftequale EA.linea FAelk

- bafis communis ; ergoangulas
BAF eft equalisangulo CAF,
quod ¢rag facieadum .

+

Wrd)

re
w
w
~

)
?
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PJROBLEMA V.
PROPOSITIO X.

Daswmn roittm lineam finitam.s
bifariam fecare .

It data re@a linea D E bi.

fariam dividenda . Confti-
rue fuper eam triangulum e
quilaterum D AE, deinde di-
uide angulum DA E bifariam
per AF dico lineam D E effe
divifam bifzriam in G. trjzegu-
la enim AD G, A E G habeat
.cdditiones quarte; latus enim’
ADecftequalelateri AE,AG
clt commune; angulusDA G
factus eft equalis angulo EAG
ergo linea DG et eyualis li-
nee EG, quod erat facicne
dum,

FRO-
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PROBLEMA VI,

" PROPOSITIO XL

Datarcitalinea, spunto in eh
dntoredam lincam 8d angu~
los redtos excitare ,

It data re¢ta D E,in ea pii-
&um G, a quo excitanda
“fit G A perpeadicularis ipfi D
E. fumactur duz equales v-
.trioque DG, G E. & fuper to-
tam D E couftitue triangulum
gquilaterum D AE , tum ab
avguio A ad Gduc AG, haoe
dico efle perpédicularem: duo
enim triangula DAG, GA E
habeat conditiones otaug D
A eftequale lateriA E,G D efk
equale ipiGE, G A elt come
munc, ergo anguli funt ¢qua-
les; ergo angulus DG A eftg-
.. B 3 qualis



30 Puclidis Elem,
qualisangulo E G A.ergo linea_
G A'eft perpendicularis, quod’
erat facxendum .

PR OB L EMA VH
BROPOSITIO XIL

Sup:r dutam rectam lineam mﬁ-

nitam, a dato punito, quod in

- es won eit, perpendicwiarenis
" reifam Aeducere .

Itdatarecta AB, & da.

tum punétum C, ex quo
fuper A B, demirrenda fit
perpenduculans fado ceatro-
in C defcribatur circulus tan--
tz magonitudiais , vt abfcinda-:
tur pars aliqua datz linez AB
putaD E. dinidatur antem li.-
nea bifariam in F, & 2 puncto
C ducatur linea ad F. hanc di-
) eﬂ'c perpendicularem, quo- -

. - ma.‘n

-
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" 4 enim duo triangula CE K,
T D F habent conditiones oc-
taug latus enlm C D, eft equa-
le lateri CRB 2 centro ad cire
cumferentiam abo . D F eff
zquale FE ¢x \oaftruQione
FC eit commuue . «rgq angu-
lus CFD eft 2quais gpoplo
CFE ; ergo CF eft perpanicy-
lasis y quod erat facieniyy, |

THEOREMA 7,
PROPOYSIATIO XIIL.

Sim velslinea fuper veitam s
confitens lineam angulos fa
o eity, aut duos reitos,aus duobus
veidss aqmales faciet C o

It refta linea A B,qua con<
filtat fuper CD . dico vel
efficere duos angulos re&os, fi
fit perpendicularis,vel gquales
R B 4 dqu
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duobus rectis, fipon fic per-
peodicularis. edyeatur enims
EB ex E per

angulus reétus
D B E zqualf cit duobusan-
gulis EB A/ BD, erunt ap-

quales : & quia angu-
D eft zqualis duobus
sEB A, ABD;erunta
communiangulo EB G,
0 anguli C B A, ABD. zqua-~
stribus CBE,EB Ay ABD;
fed illi tres erant equales duo-
bus rectis, ergo etiam ifti duo
funt mquales duebus rectis,
quod erat demonftrandum .

- . THEO-
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THEOREMA VIIL

PROPOSITI_O x1v.

Si ad aliquam ve@am lineams o
A1que Ad eius pundum dna re~
&4 linca non ad cafdem partes
duita eos,qui funt deinteps an-
gulos dnuobus redtls aquales fe-
cerint, in directum erunt inter,
Jeilla duayeite linas .

Slnt duGtz duz rectz lined
ad pun@um C in diuerfas
partes CD & CE faciétes cuny
A B, angulos zquales duchus

+ re&is DC A, A CE. dico lined

D CE efle vnam continuatam

- in dire¢tum produiam.Si non

- eft,producatur D Cin direékiis

& fit D C F.quoniam igitur {u-

perredtam D CF ex aduerla-

rio cadit redta A B facier duos
B 5 ) an-



!
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angulosD C A, A CF aquales
" duobus redis, fed etiam ag-
i guliDCA, ACE fupponun-
tur zquales duobus retis,ergo
zqualesinrer fe,& tamen hoc
efl totum , illud eft pars ; ergéd
ars eft zqualis toti, quod-eft
w poflibile.ergo illa linea DCE
+  eft vpa linea re&a. quod erat
demonftrandum . :

THEOREMA VIIL
* PROPOSITIO XV. "'_

P ———

8i dus veite limee fo mutns fects,
© angulos qui ad verticem funty
- aquales inter fe efficient,

QI fineduzreltz AC,BD,

quz {e mutuo fecent in E.
y dico angulos ad verficem B
equies cfle,nimirum angulum
AEDanguloCE B, &Daagula
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DEC,anguloA E B, cii enim

- fuperredlam A C cadit linea

I

<A é_'__J&;__v_.__;_A,A_-/

D B. anguliAED,DEC eryot
equales duobus reétis fimiliter -
cum fuperretam D B cadat
AC.cruntanguliDEA,AEB
zquales duobus retis, erunt
fgiturduoanguliAEB,DEA
zquales duobus CED, DE A,
ablatoigitur communi AED,
& confequenter ab vtroques
faxtc zquali, remanebit angu-

us A'E B , #qualis anguloC E
D codem mods demonftrabie
tur angulusDE'A anguloB R
C =zqualis . quod erat facien<

dum,
an

B ¢ THEO
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THEO &EMA IX.
. PROPOSITIO XVL

Cuinfcunque tvianguli vio las
tere produclo exterhus angu-
dus wirolibet inserno , & oppo
Jovo maior eif . !

Slt triangulum AB €, pros
) dudto latere BA ad D. |
dice angulum eXternum DA
C maiorem efle quolibet in-
ternoABC vel BT A, diui-
datur caim C A bifariam in E,
& dueatur abangulo B ad E
linea B E, quz producatur ex-
tra triangulum indire&um_,
tantum, vt E-F fit equalis ipfi
BE, & ducaturre®a FA, &
F A producatur vecunque in
I. quoniam igitur triangula.
B EC, AK F habent conditio-
aes
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nes quartg, latus enim BE
c@t zquale ductum lateriE F
& ex diuifione latus E Cfa~
Gum eft zquale lateri E A
& angulus AEF eft aqualis
angalo ad verticem CEB :
ergo argulus E,CB eft zqua-
lis angulo FAE.fed angulus
D A C eft maioracgulo F A E,
totum, parti; ergoeft etiamos
maior angul. E C B equali FAE
etodem medo oftendityr angu-
lus G'A B maior aoguloA B C,
producendo latus C A, 3 du-
cédo lineam,vt fatumelt a B
ab angulo C per H. diuifo bi-
faria B A in H. quod ¢rat de- !
aonftrandum . j

L 42

THEO-
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THEOREMA X
-~ PROPOSITIO XVII.

Cuinfcumaque trianguli duo an-
guit fimul fumpti [uut minores
dAnobus redtis,

I N triangulo ABC dico '
quofcunque duos angulos
funul fumptos minores efle
duobus redtis . producantur
eniin duo quzuis latera C By
€ A, quoniam angulus A BD
mator et interno, & oppofito
B A C, cum duo angult ABD,
ABC fint zquales duobus -
rectis , filoco anguli ABD
ponatur angulus CA B mi-
nor ille , -erynt.duo apguli

ABC, CAB minores duo-

‘bus reclis . quod erer demon-
Atrandum., _ ‘

T . THEO-
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THEOREMA X1
‘PROPOSITIO XVIIL

Omnis trinnguli mains latuis mae
sorem Angulum [ubtendss .

It in triangulo A B C latus
A C, maius latere A B, di=
co angulum ABC, fubteafum 3
maioie latere maiorem effe :
fiam ex A C auferatur A D, 2.
qualis ipfi AB,& ducatur reda
BD, quoniam igitur duo latera
AB, AD per conftru&tienem_,
" funt zqualia, erunt anguliad
bafim ABD, ADB zquales, fed
angulus ADB eft maior angulo
~DCB. externus interno , & ops -
pofito in paruo triangulo; ergo
ctiam A BD eft major angulo
DCB . ergo multo magis totus
angulus ABC erit maior zxigu-'

‘ O
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lo ACB, quod erat demonftrds
dum , éx quo conftatin trian-
gulo fcaleno angulos efle inx-
quales.

THEOREMA XII.
PROPOSITIO XIX.

Omnis trianguli maior angulus
& maiore larere [ubtenditur .

IN triangulo ABC angulus B
maior fit angule C. dico la-
tus AC fubtendens angulum_»
maiorem maius efe: fi enim nd
et maius , vel eft ®quale , vel
minus: i eit cquale,ergo angu-
Ji BC ad bafim erunt 2quales,
fed fupponitur B maior . Sila-
* tus AC fit minus latece AB.er-
go angulus B minor erit angu-

}o G, contra luppofitum: fi 1gi- -

tur gon eft nec gquale, nec
.iinus,
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anieds  ccit maius . quod et
demonftrandum .

THEOREMA XIL
PROPOSITIO XX.

Omnistrianguli yuelibet due las
serc fimsl fumptaveliguo
Junt maiora .

IN triangulo DBC dico que-
libet duo Jatera BD, DC fi-
“aul maiora efie reliquo BC
producatur enim CD vfque ad
A, vtreéta AD fitequalisipfi
DB, ducarurque recta’B Ain
triangulo igitur Ifolcele ABD
erunt angu't 'ad bafim ABD,
DAB zquales; angelus autem
ABC maior eft angulo'ABD to-
tum parte; ergo.& latusCA ;
maius crit latere BC ) oppofito
ang. A.zqualiangulo ABD.fed
latus CA eit equale duobus la-
. te-
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teribus BD, UC; cum BD fit -
quali; ipfi DA , & DC commu=
ne; crgo duo latera BD,DC fi-
mulinaiora funt relique BC,
quod erat demonftrandum .

THEOREMA XIV.
PROPOSITIO XXI

Si fup-r tnammh uno Iarm ab
extremitatibns dus vefe lines
Aucls fuerint , qua inteyius idi-
gantur; He linea religuis srid-
guli ducbus lateribus minores
erunt,maicrem verd Angulum
continebunt .

Intin triangulo ABCin ex-
tremitatibus'B & C. con~
ftitute duz redtz linez , que.
iungaaturintca triangulum ad
pun&um D dico BD,DC fimul -
minores efle quam BA, A Cfi-
mul » angulum vero BDC ma«
forem
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forem efle angulo BAC produ.
catur enim BD sfqjue in E qud
niamigiturin triangulo BAR
dvo latera BA, AE finul maio.

' ra funt latere B E. eriit addito
communi EC, tres linez B A,
. AE,EC maiores duabus BE,BC
" fimiliter in triangulo €DE ma-

o iora funt duo latera CE, ED fi-
mul reliquo folo CD;ergo addi’
to cemmuni B D erunt tres-lis-

' nex CE, ED, DB majores dua~

- bus CD,DB ; ergo multo magis:

| CD,DB minores erunt quam_s

- CA, AB; quod autem angulus:

. fit_maior patet; nam angulus

DEC maior eft angulo A, quiin

! triangulo BAE eft internus , &

oppof itus;fed angulus BDC eft

_ externus angulo CED interno,

' & oppofi to,ergo et maior illo,

.ergo multo maior angulo A,

quo adhuc ille eit maior, quod

crat demonﬂxandum
PRO-

f
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PROBLEMA VIIL
PROPOSITIO XXIL

Tribus datis reis lineis, quarunm
dns fimul tersia fins maiores,
sriangulum couflituere .

DEbcnt efle quzlibet duz
lineg fimul reliqua maio-,
res, propter den.oaftrata ppo-
fitione 20. fint igitur data tres
relte licez A, B,C . ducatur
DG linea in infinitum, hoc efty
vt non poflit ex illa deefle,, &
fumatur DF 2qualisipfi A, FG.
equalis ipiB; & G H equalis;
ipli C. tum faQo centro in ¥
ad interuallom FD defcriba-
tur circulus, & faéto centroin
G interuallo G H defcribatur |
alter circulus , qui priorem fe-
cabit alioquin -fola linea. F G
. effec .
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eflet vel 2qualis, vel maioe
quam duz imul GH, FD con-.
tra f[uppafitum, ex pun&lo igi-
‘tur K in quo fe fecant circuli
ducantur duz recte KF, KG .
dico triangnlum efe conflitn-
tuoe tribus lineis.que,datis sét
equales. mam K F el equalis
FD 2 centro ad circumferen-

, tiam , cui etiam eft gqualis A .
KG cft ¢qualis HG, cui etiam
eft ¢qualis C,.FG eft equalis
épfi B. quod erat faciendum.

"PROBLEMA IX
PROPOSITIO XXIIL

Ad datam relam lincam,datiiq;
in ea punitumydato angule re-
ilinso cqualem angulnm re-
Bilineum conflituere .

It data rectalinea AB,& in
ca datum punélum C, ia
quo -
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‘quo conftiruendus fit angulus
FE Dequakis . Sumantur dug
reéts EH, EG vtrinque, & due
‘catur re&ta HG,tum fumantur
%o recta A B ex punéto C tres
linee equales tabus C1 gqua-
lis GE,CA,GH,I1B,EH,& ¢x his
.tribus fiat t:iangulum IKC , &
quoniam duo triangula CK I,
GEH , habent conditiones oca
taue, tria latera tribus lateri-
bus gqualia, eiit angulos GEH
®qualis angulo 1 CK in dato

punéto, quod crat faciendum.

THEO.
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THEOREMA XV.
PROPOSITIO XXIV.

Si duo trianguls duo latera duoe

bus lareribus aqualia habue-

. rint, vtrunque vtrique,habue-

rint vero angulum angulo ma-

forem cententum aqualibus res

tis liness , & bafim bzf»uu-
rem habebunt |

S[nt dr.o latera AB,AC equa.
lia duobus Jatenbus D E,
D H fingula fingulis angulus
vero A maior fit ~nﬂulo E, DH.
dico & bafin BC maiorem efic
bafi HE. conftituatur eninLs
angulus GD E gqualjs angulo
A. per lineam D G, que fizt ¢-
qualisipfi D H, & producatur
recta GE . quoniam igicur duo
trxzngula BAC, EDG habent
con-
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conditiones quarte , erit bafi
BC bafi EG gqualis, fine igitu |
dicatur linea EG cadere fupr:
lineam HE five nd,fenper HC
apparebit minor quam EG ;
enim congruit parenter ex.
ceder; fi non congruit,vel nog
congruere dicatur, veeft EF,
ducarur linca FG . quooiam ...
enim duc iatera DG,CF ejua-
lia dicunrur erunt anguli ad
bafim DGF,DFG equaies, ergo
apgulus EGF,qui ¢t minor an-
gulo DGF erit etiam mioor an-
gule DFG, ergo multo minor
angulo totali EFG, ergo linea
E G, qu¢ fubtenditur angulo
maiori, erit maior linea EF,
qug fubtenditur minori. ezgo
etiam minor erit quam BC,
gqne monftrata eft cqualisipi
GE, quod erat demontirandi.

THED-
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THEOREM A Xv1
mom’snlo XXV

bus lnmbnu aqn
nnt -utmoqnc wtriqne 3

wero bafi ma&
ugnlo maiorem
st dvo latexa AB.AC gqua

!
S lia lntcn us E,CH fingu-
la ﬁnvuhs H C “

luhbmn. ‘

qualis » enty ¢ quarta
bafi zqualis 3 fi dicatur minors
erit bafis BC
minor i {fuppo ute
eft maior quod srat

jor .e1g0 ¢
dcmonﬁxandum .
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conditiones quarte , erit bafis
BC bafi EG gqualis, fiue igitur
dicatur linea EG cadere fipra
lineaor HE fiue né feinper HG
apparebit minor quam EG ;fi
enim congrnit patenter cx-
ceder;fi non congruit,vel non
congruere dicatur, vt eft EF,
ducatur linea FG . quoniam_s
enim duc iatera DG,CF eijua-
lia dicunrur erust anguli ad
bafim DGF,DFG equales, ergo
apgulus EGF,qui eft minor an-
gulo DGF erit etiam minor an-
gule DFG, ergo multo minor
angulo totali EFG, ergo linea
EG, que fubtenditur angulo
maiori, erit maior linea EF;
qug fubtenditur minori. e:go
etian minor erit quam BC,
gne monfirata ¢ft cqualisipfi
GE, quod erat demonttranda.

THED-
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"THEOREMA XVI
PROPOSITIO XXV.

85 duo sriangnin duo laters dud
bus latertbus aqualin habue-
‘rent VIrsngue Vtvigue o bafim
wero bafs masoremict anguinm
angulomaiorems babebunt,

Slnt duo Jatera AB,AC gqua

lia lateribus DE,CH fingu.
la fingulis ; bafis vero fit bafi
maler, & angulus A erit maios
angulo D. fi enim dicatur =~
qualis , erit per quartam bafis
bafi ®qualis ; fi dicatur minor,
erit bafis BC perag.bafi HE
minor ; {upponitur autem ma-
ior . ergo elt maior , quod %rat
demonfirandum . ;

C THEO-
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conditiones quarte , erit bafis
BC bafi EG gqualis, fiueigitur
dicatur linea EG cadere fupra
lineam HE fiue nd femmper HG
apparebit minar quam EG i fi
enim congrnit patenter ex-
ceder;fi non congruit,vel non
congruere dicatur, vt eft EF,
ducatur lineca FG . quoniam.s
enim duo iatera DG,CF eijua-
lia dicunrur erust ansuli ad
bafim DGF,DFG gquales, ergo
angulus KGF,qui eit iminor an-
gulo DGF erit etiam minor an-
gulo DFG, ergo multo minor
angulo totai EFG, ergo linea
E G, qug fubtenditur angulo
maiori, erit maior linea EF,
que (ubtenditur minori., ezgo
etiamn minor erit quam BC,
que monfirata eff cqualisipfi
GE, quod erat demoattrandi.

THED-
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THEOREMA XV1
PROPOSITIO XXV.

85 duo trianguls dus laters dul
bus lateribus aqualin babue-
wene wlrungue vtrique 4 bafim
wero bafi masoremyes angninm
wngulomaiorems babsbunt,

Slnt duo latera AB.AC equa

lia laveribus DE,CH fingu-
la fingulis ; bafis vero fit bak
maler, & angulus A erit maior
angulo D. fi enim dicatur ®-
qualis , erit per quartam bafis
bafi ®qualis ; fi dicatur minor,
erit baiis BC perag. bafi HE
minor ; fupponitur antem ma-
ior . ergo elt maior , quod Yrat
demonfirapdum . )

c THEO-
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conditiones quarte , erit bafis
BC bafiEG gqualis, fiueigitur
dicatur linea EG cadere fupra
lineaor HE fine 16, lemper HG
apparebit minor quam EG ; fi
enim congrnit patenter cx-
cedet;fi non congruit,vel non
congruere dicatur, vteft EF,
ducatur linca FG . quoniam_,
enim duo iatera DG,CF ejua-
ha dicunrur erust anguli ad
bafim DGF,DFG equales, ergo
apgulus KGF,qui eft minor an-
gulo DGF erit etiam minor an-
gule DFG, ergo multo minor
angulo tutal EFG, ergo linea
E G, que¢ fubtenditur angulo
maiori, erit maiorlinea EF,
que [ubtenditur minori. e:go
etiam minor erit quam BC,
gne monftrata eft cqualisipii
GE, quod erat demonttrandi.

THED.



—_— e
Libet Primms: a9

THEOREMA XV1
PROPOSITIO XXV.

Siduo trianguin dus lnters dulh
bus laveribus aqualin habue-
‘wInt VIrNRgNE Vivique o bafim
vero bafs masoremyet angninm
nngulomaiorens habsbunt,

Slnt duo jatera AB,AC equa

lia lareribus DE,CH fingu-
la fingulis ; bafis vero fit bafi
maler, & angulus A erit maior
angulo D. fi eaim dicatur -
qualis , erit per quartam bafis
bafi zqualis ; fi dicatur minor,
erit bafis BC perag. bafi HE
minor ; fupponitur autem ma-
ior . ergo elt maior , quod grat
demonfirandum . :

c THEO-
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conditiones quarte , erit bafis
BC bafi EG ¢qualis, fiueigitur
dicatur linea EG cadere fupra
lineam BE fiue né,femnper HG
apparebit minor quam EG ;fi
enim congruit patenter ex-
ceder; fi non congruit,vel non
congruere dicatur, vt eft ET,
ducatur linca FG . quoniam_s
enim duo iatera DG,CF eijua-
lin dicuntur erunt anzuli ad
bafim DGF.DFG equales, ergo
angulus EGF,qui eft minor an-
gulo DGF erit etiam mibor an-
gule DFG, ergo multo minor
angulo totali EFG, ergo linea
E G, que fubtenditur angulo
maiori, erit maiorlinea EF;
que [ubtenditur minori. ezgo
ctiam minor erit quam BC,
gqne monitrata et cqualisipi
GE, quod erat demoattrandi.

THEO-
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;’_THEOR—EM A XV1
PROPOSITIO XXV.

85 duo trianguls dus laters dul
bus laterthus aqualia habue-
‘yent vtrsngue vivique o bafim
wero bafi masoramyet angnium
wngulomaiorem habebunt,

Slnt duo latera AB.AC gqua

lia Jateribus DE,CH fingu-
la fingulis ; bafis vero fit bafi
maler, & angulus A erit maios
angulo D. fi enim dicatur ®-
qualis , erit per quartam bafis
bafi zqualis ; fi dicatur minor ,
erit bafis BC perag.bafi HE
ipinor ; fupponitur autem ma-
ior . ergo efl maior , quod grat
demonftrapdum . A

c THEO-
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THEOREMA XVII.
PROPOSITIO XXVI. §

& duo trianguls duos angules
duobns angulss aquales ba-
busrint  wtrumque vtrigue ,

- wnumque latus wms lateri a-
quale, guodcunque latus fir ,

babebunt ¢» religua latera,

ot angulum angulo aqualem.

S Intduo apguliE. G. duo-
bus angulis B.C g¢quales,
& ut latus BC lateriEG e-
quale. dicoreliqualatera re-
liquis lateribus zqualia , &
angulum angulo . Sienim
C A non eft equale iph ED,
fed dicitur maius {umaturey
maiore CA equale ipfi ED,
& fit 1 C, & ducatur | B. quo-
aniam autem duo tridgula IkC,
.o . DEG

|
!
|
L]
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D E G habent conditiones 4.
latus BClateri EG.1C,ED
zqualia,& angulus€ angnlo B
ex fuppofitione , erit angulas
IBC angulo DGE zqualis, fed
ctiam angulus A B C fupponi«
tur eidem equalis,ergoilli duo
1BC, ABC erunt gquales inter
fe , & pars cflet equalis toti;
ergo etinn latera, & angulus
eit ¢qualis. quod erat demoan-
ftrandum .

THEOREMA xvm‘l_
PROPOSITIO X?(Vll.

Si in duns vedtas lineas veitai
incidens alternatim angules
aguales inter [ fecarit, Par«
vallels sruns inter fo redte
linee .

fat duo anguli BGM,CMG
quos facit rea E H. in-
: a C a ci-
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cidensin lineas AB, CD intdr
fe ¢quales , dico A B, C D pa-
rallelas : fi enim non funt pa-
rallele produtz concurrent
ad vaam ex partibus, & fa-
cient triangulum, verbigra-
tia, I MG in quo angulus ex-
ternus L M C equalis effet vni
ex internis , & oppefitis IGM
quod eft impoffibile. ergonon
coucurrenf , neque facient
triangulum , ergo {unt paralle.

lz,quod erat oitendendum . '_
Bk PSe

* o

. THEO. .



*
 Liemisss g9

" THEO REMA XIX.

" PROPOSITIO XXVIIL

Siin Auas vellas lineasrellnin-
cidens externum angulum i~
16rao 5 ¢ opp-firo ad eafdems

JPAPtas equalem fecerst, ant e~
termos ad eafdem partes dus-
bus vetiss aquales , parallels -
runt sllereda linea,

S!t angulus EGA 2qualis in-

terno , & oppofito ad eaf-
dem partes LMC. dio efle pa-
sallelas,nam anguli KGA,BGM
ad verticem funt zquales ; ¢r-
go fiille eft zqualis, etiam ifte
erit zqualis ipfi LMC, ergo per
hoc erunt paraliele. Deinde
finr anguli AGM,GMC ¢quales
duobus redis, ctiam anguli
AGM,BGM funt zquales duar,
: C 3 bus



)
\

!
+
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bus reclis, ac proinde 2quales
interfe, ablato igitur commu-
n1 AGM relinquetur BG M 2-
qualis ipfi GMC alternatim_»
pofito;& ita per hoc erunt pa-
rallelz.quodp erat demonttran«
dum. .

THEOREMA XX.
PROPOSITIO XXIX. .

Is parallelas veda incidens li- -
nes, O alternatim angules ina
ter [¢ aquales efficier, O exter~

“mum tnterno ad eafderm par-
" gesy (o internos ad eafdems
- partes duobus ress aquales,

N parallelis ABCD reélas

incidat E F. dico angulos

alternos AGH, G HD inter fe

gquales, fi enim non funt 2-

quales, fit maior AGH , addito.
3 com-
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communi BGH ,erunt AGH
- H G B maiores, quamn BGM,

GHD : fed illi funt duobus re-
- &is zquales, ergo ifti funt mi-
nores duobus re&is; coibunt
ergo linez , quod eit contras
fuppofitum . Eft etiam angulus
exteraus E G B zqualis inter-
-no, & oppofito ad ea{dem par-
tes GHD : fi enim illi AGH eft
zqualis, cum huic EGB fitad
verticem erit etam iple illj 2
qualis , fic monftrabuncur an-
guli interni ad eafdem partes
duobus reltis zquales, cum_s
duo AGH , BGH fint zquales
duobus rectis, quod erat fas
ciendum . '

asEse

-C 4 THEOs
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. THEOREMA XXL
PROPOSITIO XXX.

Linea, qut funt eidem par allclsy
inser f¢ funt parallels,

Inez AB,CD,fint paralelle
cidem K 1, vel CD. dico
inter e efe parallélas,ducatur
enim G H, que fecet omnes :
angulus BGL erit zqualis an-
gulo GLR cum fint parallele,
& huic erit zqualis angulus
LMC, cum etiam iftz fint pae
ralelle, erge angulus CML erit
¢qualis angulo AGE, ergo erit -
paralielz CD, AB, quod erat
demonitrandum .

@SN

N ¢ % PRO-
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PROBLEMAX
PROPOSITIO XXXI.

Dato punito dass recta lines dud
. éore lineam alters pa
raliciom .

Ex pun&oM, ducenda fic
linea paralleia AB, duea.
tur ex M vecunque ad lineam
AB linea ME , & ducatur lines
perpunétum M, quz cum li-
nea ME, dua faciat angulum
CME zqualem angulo BG M.
dico hanc effe parallelam.cum.
anguli alterni fint ex conftru-
&ione 2quales, quod erat fa-
ciendum. .

&N

¢ 5 THEO:
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THEOREMA XXII.
.PROPOSITIO XXXIL

Crinfcungue trianguli no lates
re produile extiernus angulus
dAnobus snternis, ¢ oppcfitis a-
qualis eit, & tres angnli fimul
Jumpti interni equales [un¥
Anobus vedss . g

N triangulo ABC produca-
tur latus BC in D, dico an-
iulum ACD ¢qualem efle duo-
usinternis,& oppofiis A, B
ducatur enimex ClineaCE,
quz fit paraliclaipfi A B;quoe
niam igitus linea AC incidit in
paralielas AB, EC erunt anguli
alterni A, & ACE zquales, &
quia re&te B D pariter incidit
in'cafdem paraliclasAB,CE

| facictangult exteraum DC K

L URU « . zqul:



Liber Primms ., ’
equalem iaterno ad cafdem 5
partes B, ergo totus angulus
ACD et 2zqualis duebus inter-
nis A& Bicum autem duo an-
guli ACB, & ACD fint zquales
duobus redlis; erunt etiam an-
gulus ACB, cum angulis A, &

-B, gquales duobus redlis ; cum
it zauiualeant externo, quod
erat demonftrandum, -

THEOREMA XXII,
" PROPOSITIO XXXIL

Reds lines,qus aquales,co paral-
lellas linens, ad eafdem parees
coniungunt, & spfe aquales,(»
’"‘u’l‘f“.‘ .

Slnt duz reétx linea AC,BD

zquales; & parallelz, que
coniungitur duabus lineis AB;
CD, dico iftas etiam efle ¢qua-
ETTI G 6 leg
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les , & paraliclas . ducatur e~
nim linea AD\qu,eum incidat
in parallelas AC, DB facice an~
gulos alternos CAD, ADB 2-
quales : duo igitur triangulas
CAD , ADB habent coaditio..
nes quart, cum latas A.C fie
zquale lateri BD , & latus AD
fit commune ; & angeli.com-
prehenfi 2qualibus lateribus
fint zquales. iam bafis CD erit
§qu:dis_ bafi AB, & angulug

AD erit ¢qualis angulo ADC,
cuny igitor ifti anguli akerni
fint zquales, ergo linca AB
eri¢ parallela C D, quod eac
demonfirandums .

SR iaalind

.. . . ;‘ . - ?HEQ,: S
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'THEOREMA XXIVi
PROPOSITIO XXXIV.

Darvallelogrammorsm [patisrum
agualia [unt inter fe , qua ex
aduerfo, & larern , ¢ anguli
atque ills bifariam [ecas dia

. Wseler . :

IN parallelogrammo ABDC
A dico latera dppoita efless
Zqualia y & angulos oppofitos
zquales; & diuidi bifanam du-
&a diametro . hzc tria fimul
probantur dudta , vtlibet ciar
metro BC, trianguly enim.s
ACB, DCB, quz refultant; ha~
bent conditiones 26. latus e-
aim BC eft commume;anguliss <
BCA eft ®qualis angulo alter-
no CBD. cum incidat in paral-
Iolas lisea BC; angulus B?ED
c

-
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eft zqualis angulo aiterno CB
D. cum_incidat in parallelas
linea BC; angulus BCD eft 2-
qualis angulo CBA . ergo tria-
gulailla funtinter fe 2qualia,
& quoad latera , & quoad.
angulos : ergo latera oppofica
in parallelogrammo siit ¢quae
lia, & anguli oppofiti A, & -D.
fic probantur etiam B &C,
quod erat demonftrandum,

THEOREMA XXV.
* PROPOSITIO XXXV.
Parallelogramma [uper endems

bafi & inijfdem parallclis
conilisnen inter [¢ siis aqualis,

| Int intra duas - ‘arallelas

|

AB.CD,conftituta duo pa-
railelogramma ACDE , EDCF,
fuper eandem bafim CD. &iico

" cfle
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cffe inter fe @qualia . Confide.
sentur enim duo triangulas
ACE; EDF, quz habeat con-
ditiones 4. : latus enim ACeft
zquale laceri ED. Cum fine
latera oppofita in parallelo-
. grammo, & latus RF lateri CD
ob eandem rationem. Angulus
AEC, angulo EFD interno, &
oppofito, cum linea A F inci-
datin CE , & DF parallelas .*
Ergo totum triangulum toed
triangulo . Ergo addito trian.
gulo communi CED,eritACDE
parallelogrammum gquale pa.
rallelogrammo EDCF, quz siic
fuper eandem bafim CD, quod

erat demonitrandum,

e 2§22

’THEO-
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THEOREMA XXVL'

PROPOSITIO. XXXVL. ‘

Parallelogramma [fuper aquali-
« busbafibmus 3 Orin iifiem pae

rallelis conflisutainter [t funt

equalia ’
Slnt duo parallelogrammas
&) ACEF, & DHGB fuper 2~
qualibus bafibus CE, HD, &in
ij{dem parallelis conftituta.di~
cointer (e effe zqualia ducans
tur enim nelentes linez E B,
CG conftituent parallelogram
ma, cum nectant paralleias,S¢,
zquales CE, BG linez dule .
cum jgitur hoc medium paral.
lelogramma CE BG (it zquale
ipfi ACEF, quia eit fuper cam-
dem batim CE in ijfdem paral.
lelis, & fit etiam zquale ipi

. GH
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GHDB,quia eit luper eamden
bafim B G, cumillo inijfden.
parallelis ; ergoilla duo erunt
zqualia vai tertio , & interfe,
quod erat demonftrandum .

PROBLEMA XXVII,
PROPOSITIO XXXVIL

Triangula fuper eadem bafi cone
fituta. & iniifdem parallelis
© snter fe funt aqualia ,

Int inter parallelas ABCD
fuper bafim CD conftituta
duotriang:la ACD, & CDB
hoc eft linea duéla per apices
A, & B fit parallcla bafi, dico
efl> zqualia, ducatur enim ex
D linea LE parallela ipfi AC.&
D F porallelaCB; erunt duo
paralielogramma ACDE, &
CDFB inter {e zquajja Enn...
. ne '
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fint {fuper eamdem bafim CD 1
fed horum dimidia funt dicta
triangula cum fecentur bifarid
a diametro , ergo erunt iater
fe zqualia, quod erat demon-
ftrandum..

THEOREMA XXVIlII
PROPOSITIO XXXVIIL

Triangula [uper aqualibus bafi-
bxsconitituta , Cp in 1ifdemts
paraliclis snter fs funt aqualia

Int duo tridgula ACE, BFD

_{uper bafibus zqualibus
CL,FD iu jjfdem paralielis . di-
co effe inter {e zqualia. duca-
tur enim EG parallela ipfi AC,
& DH ipfi BF erunt parallelo-
gramma FDHB, ACEG zqua-
lia, cum igitur horum dimidia
fat triangula didta, erant &

: intes
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inter fe zqualia. quod erat des
monftrandum, '

THEOREMA XXIX
PROPOSITIO XXXIX.

Siduotriangnls fint fuper eama
Aem bafim , & conitituta ad
eafdem partes , o fint suter fa
&qualin y erunt sn ijfdem pa-
rallelis ,

SI enim funt inter fe 2qua-
lia triangula ABC, & CED
fuper eadem bafi CB, & ad eaf
dem partes ducatur-alia linea
parallelaipfi BC, & fit AF, vel
AE,fi né eft AD;vel ECiiigatut
FC. erunt igitur duo trzogula
ABC,& CEB, zqualia.fed ¢idé
triangulo ABC eft zquale trid-
,gulum B D C ex fuppofitione 3
ergo duo tridgyla BCD,& BCR
. ' crunt
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erunt inter fe zqualia totum
fcilicer: & pars ergo prima.s
A D erat parallela bafi, & noa
fecuoda AF, vel AE 4 qua pofi-
tata fequeretur idem abfusdii,
quare ft duo trangula & ¢et,
quod erat demonitrandum .

THEOREMA XXX.
" PROPOSITIO XL

Triangule, gue funt conflitutas
ad eafdem partes fuper equas
libus hafsbus fi fint inter fes
equalia erunt sn iffdem pa-

. railelis .

S ¥ enim duo triangula A B

C.,DEF fint conftituta ad

eaidem partes fuper zquali-

bus bafibus BC,EF, X fint in-

ter fe #qualia nop tamen di- |

¢atur linea AD parallelaipli B
F

:
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F ducatur alia,q. = fit paralle-
12 huic , & it AG,vel AH du-
catur GF,cum igitur dvo trid-
gula ARC,FGE dicaatur in ijf-
dem parallelis fuper zqualie
bus bafibus erunt equalia; fed
eidem A B Ceftzquale FDE,
ergo & duo triangula FDE: E
6F eriitinter {e ®qualia,pars,
& rotum:idem fequitar pofira
AH pro parallela eidem BF,&
du&a HP non igitur AG, vel
AH, fed AD eft parallelaipfi B

F.quod erat demonftrandum.

&

' THEO
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THEOREMA XXXI
" PROPOSITIO XLI

®i parallelogrammum habuerit
eamdiem bafim,cum trianguloy
Cr fucritin ijfdem parallelis
parallelogrammum erie dn-
Plum ipfius trianguli ,

Onftituatur inter eafdem
parallelas AB, DCfuper
camdem bafim DC parallelo-
grammum EDCA, & triaogulii
CD8. dico parallelogrammum
triangulo efle duplum duta
enin diametro AD erunt trid-
gula ACD,EAD ®qualia;at pa-
rallelogrammum ; duplum et
triangulo ADC,ergo , & dupli
triangulo CDB, eidem ACD
=qualiquod ecrat demonftei- 4

duin .
PRO-




Liber Primus. 98

PROBLEMA XI.
PROPOSITIO XLII

Datotriangulo aquale paralles
logrammum conilitsusre sn dm
2o angulo vellilineo .

. S It datum trianguluin AB
C, X angulus rectilineus
D, dividarur voum lacus trid-
guli BC bifariam in D, & fiat
angulus BDA zqualis angulo
b ducaturitem per A lineaas
AG parallelaipfi BC, qud fe.
cctDFin F, & ducaturrella
CG eritque parallelogrammig
GFDC cumn aagulo FDC =z-
quali dato angulo redtilineo
D.quod aatem fic zquale trid- -
' gulo patet;'nam eft duplum_s
Jtrianguli CDA fuper cadem ba
i inij{dem parallelis; fed trid-
o gulum
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gulum ACD et dimidiii trian-
guli BAC',xum du» trianguly
BAC, BAD fint 2qualial fuper
zqualibus bafibus conttituta,
erit & parallelogrammua -
quale trianguloid dato -angu.
lo rectilineo, quia angulus AD
B,qui eit Tqualis 2ngulo D,eit
¢qualis etid anguloFDT quare
tam AD, quam FD fupra BG |
faciunt angules zquales duo-
bus rectis ablato igitur com-
munianglo ADF remanehit
ADB, & FDC aquales inter
_ #¢. quod erat demonfrandi.

}g%z

" THEO-
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THEOREMA XXXIl,
PROPOSITIO XLIIL

In omni parallelogramme comn
plemenia , gue funt esycn dinn
metrum inter [e [unt aqualis.

I N Parallelogrammo ABDC
complementa CG, BG di-
cuntur effe zqualia. Cum e-
pim triangula ACD , & ADB
fint ®qualia : fimiliter tran-
gula IDG , & GDF: nec nonws
AGE,& AGH,fiex ADB aufe-
rantur hzc duo AGE, & 1GD

& ex ADC, ADH, & GFD au-
ferrentur partes zquales re-
manebunt igitur ELLX% HF.c§-
plementa zqualia., Quod erat
dewoafirandum ,

D PRO.
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PROBLEMA XII
PROPOSITIO XLIV.

Ad datam yetam lineam appli-

" sare in date angule relilined
parallelogrammums daso trid-
Zulo aquale

S It data re@a linea A,fupra
quam fic conitruendum s .
parallelogrammum  2quales
triangulo B, quod habeat an-
fulum C,conftruatur paralle-
sgrammum GB zquale trid.
gulo B,qued habeat angulum
IGE zqualem angulo C, dato
producaturq; IG.ad H,vt GH
fit zqualis ipfi A, ducaturque
H A parallela ipfi EG doncc
occurrat linez BE produlle
in A. demitraturq; Bl, donec
occurrat linex produdta per
td
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AG,in D ducatur DC paralled
1a GH,produltis AH n C.& B
G :n Fdico parallelogramm@
FH cleimperatuin, ¢l enim
fuper laco- GH xquale ipti A;
anguelus FGil eft ®qualis 2n-
gulo EGlynuc eft angaio C, &
eit equale complemeanto GB,
hoc eit triangulo B.quod crat
facicudum .

PROBLEMA XIIL
PROPOSITIO XLv,.

Super datam vedkam lincam, du<
toreidilinao aquale parallcioa
Zrammum conihisnere,in date
angulo redilineo,

It datum re&ilineum AB

C cui conftituendum fit

parallegranmum zquale , cu~

fus vonm latus fic data reda
. 2 EF.
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BF,& datus fic apgulus D, di-
uiddtur datum reftilincum in
quotlibet triangula ABC, tum -
cSfituatur parallelogrammii
FH,cuius fit voum latus EF,&
angulus EFG,fit ¢qualis angu.
lo D, & fit parallelogrammum
duplum triangulo A, tum fu-

+ per liuveam GH , & angulo IH
G, fiat parallelogrammum GI
duplum triangulo B,ita & KM
fupra IK duplom trianguio G, -
Cum igitur totum Parallclo.
grammum MF fit duplum re.
éilineo dato; dico FH eius di-
midium eidem re@ilineo effe
g¢quale ad datam rectam lined

. in dato Angulo reétilineo ;
quod erat facieadum .

(22

PRO-
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PR OBL E#AA XIVY
PROPOSITIO XLVL

Data rita lines’ quadyatum.s
defersbere .

' S It data reita AB fuper
quam oporteat quadratii
defcribere. fuper AB, eripaa-
‘tur perpendiculares AD, BC,
qu¢ fumantur equales ipli A
B, & conneltantur reéta DC,
dico ABCD efle qaadratum_.,
cum enim anguli A, & B fint
redtierunt AD,BC parallele ,
-& funt zquales igitur, & AB,
EC parallelz funt,& zquales;
cum igitur quatuor linez fint
equaies , & anguli recti om-
nes,erit quadratum.quod eras
faciendum.

D 3  THEO-
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THEOREMA XXXIIL
PROPOSITIO XLVIL

In triangulis vectangulis qum-
Aratum,quod & latere reéitum
angulum fubtendente dcfevia

- bitur aquale efl guadratis,qiia
& latersons vellum angulum
contsmentibus de feribuntur.

N triangulo ABC, angulus.

BAC fit reQus, fi defcribi-
tur yuadrare fuper BC, & fu-
per AB, AC, dico quadratum
gelcriprum a BC folum,cfe_s
equale alijs duobus delciiptis
a BA,AC. ducatur epim reGa
AK parallela lareribus BE.CD
qug fecet BCiin L, & ex A du.
catur AR, ducaturg, FG, quo-
niam igitur duo anguli BAC,
BAG funt re@ierynt GA, AC

~ via
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wvna refta linea fimilirer voas
reta BA, Al confiderentur id
duo triangula FBC,ABE , qua
habent conditioses quart®
latus enin EB in triangulo AB
E eit zquale lateri BCin alte-
ro triangulo BCF,funt enim_»
latera etufde:n quadrati, & A
B eft zquale lateri BF, eadem
ratione & angulus ABE eit z-
quale angulo FBC.cum enim
anguli FBA,CBE fint recti, &
confequenter zquales,addito
vtrique communi angulo AB
C erit angulus ABE totus ®-
gualis angulo FBC, ergoillas

vo triappula funt zqualia,
fed triangulom FBC eft dimi-
dium quadrati EG 4B, cum fit
fuper eamdem bufim FB in ijfe
dem parallelis FB,GC, ergo e
tiam triangulum ABE erit di-
midinm eiufden quadrati, ci
fitillizquale, fed eft etiams

- D ¢ di
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dimidium parallelogrammi B
Kcum fic {fuper eamdem ba-
fim BE, % in ijfdem , parallelis
ergo parallelogranmink BK
eft zquale quadrato FGaB
eodem demonftrabitur parak
lelogrammnm KC zquale,
quadrato AIHC, ergo totum
quadratum linez BC eft equa
ie duobus quadratis linearum
BA,AC. quod erat demontti-
dum,

Ao

THEO.
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THEOREMA XXXIV
PROPOSITIO XLVIIIL

Si quadratum,quod ab vno lates
. ve triangnli deforibitur,aqua~
le fit sis quadratis,qua & vehin
wis srianguli Inseribus des
cribuntur , anguins compree
benfus illis Lacersbns erst roe
éxs .

S It quadratum laceris AC
equale quadratis laterum
AB, BC, dico angulum ABC
efle re@um. ducatur namque
BD rerpendicularis ipfi BA ¢-
qualis re&tz BC conne&tatur-
que reéta AD. quoniam igitur
in triangulo ABD angulus AB
D eft reitus,erit quadratums
AD zquale quadratis AB, BD,
fed quadratum BD eft zquals

D s qua
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quadrato B C , cum ex cone
ftructione unt latera zqualia
DB, BC ergoquadratum AD
eit zquale quadratis AB, .RC
fed ijffdem cft zquale quadra-
tum AC,ergo quadrata AD,AC€
fune zqualia, ergo & linex A
C,AD. duoigitur triangula AB
C,ABD erunt zqualia cum
habeant tria latera aqualia
fgitur angulus ABC.erit #qua
Jis angulo ABD;dcconféquen.
ter reltus-etiam jpfz cum ille
fit retus, quod erac demon-
_ﬁ.‘andum . N
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’ ELEMENTORVM
LIBER; SECYNDV S,
DEFINITIONES,'

3 OMne parallelogramm@
re&angulum conrine
ridwcitur fub retis duabus
fineis,qua comprehendunt
© wnum ex rectis angulis .
Dum inim vna [upra aliam
* ad veilos angulos vella duci
intelligitne formari intell:gi.
sur vedansmlum,ut in kb Fig.
pag.20. ABCD -

3 In omni paralielogrammo
fratio » parallelogrammu
illud,quod circa diametrum
eft.fi diameter ducatunvas

- b s cm
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cum duobus complementis |
Coomon vecatur,vtibidemes
Gaomon cft multilatera Figu.
ra ex tribus reliquisparallelo.
gramumis,fi excipiatur vaum_s
in ifs per qua diameter tran-

. fir,vt ea perquam tranfit cin
ciiferentia HGM. .

THEOREMA L
. PROPOSITIO.L

8i fuerine dus velia linoa , Jysoe
.88rq; ipfarsne alters im quot-
- unque parsss reliangnuiumw
comprehenfum fubillis dua.
bus rectis linais aquale oft eis|
ve@angul squa fub non feila,
& omnibus sllis parsibns som-|
Drobenduntior .

Intdux redtzA , &BC,
- & quaum BC fecstusia Dy

' |

!
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& E , dico rectangulum com-
preheafum fub A, & BC tota
zquale efle rectangulis , que
fiunt ab eadem A, & BD,vop.s
cum redtangulis,qua tiunt nb
A, & DE , & EC. Kat epim re-
&aogulum BF, ex BG zquali
ipfi A,& ex BC, deinde exD
erigatur parallela ipfi BG lis
uea DH, & ex E altera cidem
paralicla EI, oftendo in toto
ifto rectangulo BF effe inclufa
tria relangula ex A& ex illis
tribus partibus , qua bungex
fe&ta BC, & confequenter ef.
fe zqualiai cum enim DH, fit
parallela, & zqualis ipti BG,
_ &rit BH re&angulum ex GB,
hoc e A. & BD: fimiliter DI
erit re&tangulum ex DH, hoc
eft BGfeu A, quz funcinter
fe xquales,& DE;& cum El fit
parailela,& zqualis ipl DH,%
coalequeater ipfi A,cra ot re-
an. .




i
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&angula BH,DLEF explent

-totum re@angulum BF,& cé-
‘fequeater illi zqualia, quod
- erat demonitrandum.

THEOREMA IL

PROPOSITIO IL

Biredalinin [e8a fit vicungue
redangula, qua fub tota 3 &
guolibet [agmentorum com-
prebenduntur aguslia funs
quadratosquad fit Atota.

E&a linea CA dividatar

vtcunque in E. dico r¢-
Qangula,qug fiuat a tota Ca,
& a patribus CE, & EA efle,
gqualia quadrato, quod fic 2
rota CA,fiat enim quadratum
totius CA,% fit CK deinde ex
A erigatur AK parallela ipfi
CF. oitendo ilud quadratum

LT 3d23
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adequaté divifuns effe in duo
sectangula falaex AE, El, &
ex EG,CF,& confequenter ef-
fe illis duobus zquale. lioeas
enim CF eft parallela,& zqua
lis iphi AK;hac antem,com fic
latus quadrati erit 2qualis ip-
fi CA.& confequenter ctiam s
CF crit zqualis ipfi 1E , cum
autem angulus C fic recus, e-.
rit etiam AEL reétus , eritigi-
tur CK reCtangulum fub CF,
hoc et CA, & EC, (imiliter Cl
-erit reitangulum fob CF,hoc
eft AC, & CE: cum igitur duz
iftz partes adgquent totum_,
quadratum , erunt illi zqua-
les , quod erat demonfiran-
dllm . !

™

\

THEO-
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THEOREMA IIL
PROPOSITIO Il

Sivelta limea [ecetmr vicumgwe
rectangulum. fub toia, ¢ une
Jegmentorum comprebenfuns
aquele 482 lli retangulo, qucd
Bt a fegmentes, una cum qua-
draso.quod fit abillo [egmen-
to prins [umpto .

1t rea linea AB diuifa ve-

cuuque in C dico re&an-
gulum comprehenfum fub to-
ta AB,& vna parte AC, vt re-
Qangulum AF 2quale efle re-
&angulo , quod fit a partibus
AC,CB,vba cum quadrato ip-
fius AC, fiat enim predictum
re&angulum AF olRendoin ip
fo includi adequaté, & recta-
gulum illajum partivm » &

Co quas

‘
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quadratum ipfius AC, ex Cee
nim erigatut CD parallela ip&
AE,APerit re@angulum com-

rehepfum fub partibas AC,C
1& AD erit quadratum ipfins
‘AGC, 4E,enim {upponitur ¢qua
lis. ipii AC in reltangulo 4F,
ergo,% FB,DC cum fint laterg
oppofita in parallelogrammo
" AD. ergo AD et quadratum
ipfius #C, & cum angulus 4
fit rectus etiams angulus BCOD
erit rectus.ergo cunm CD fit 2-
qualis ipR 4C,erit AF reQan-
gulum ex CD,hoc eft AC, &
CB. quod erat demonfiran-
dum. :

Wy
arh

THEO»
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THEOREMA V.
PROPOSITIO IV,

Sireita linea feBa fit vicungue
qundratam , quod A10ia do-
Jersbitur aguale oit illis,gua &
Jegmentis deferibuntnr qua-
Aratis,@ ciy s0h bis [ubfeg-
mentis comprabendisur v el ds
‘“10 .«

lere@a 4B divifa vecun-

quein C fiat quadratum
totius 4B oftendo tftud qua-
dratum diuidi adequate in .
duo quadrata partium 4C, C
B, & in duo re@®angula, qua
fiant veraque ex AC, CB du-
catur enun diamerer' EB, de-
fode ex C erigatur CF, paral-
lelaipti AE,& per puniim_s
ybi feccatur diameter in G

- duca-
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ducatur IH parallela ipfi 4B,
cum igicur IH fic parallela ipfi
AB,fiangulus 4 elt relus, &
aogulus AHG erit rectus, &
Aauliter BCG.& linea CG erig
2qualis ipfi 4H,& cum CG fit

arallela ipti Bl,qua eft paral
¢elaipfi 4R, erit & illi zqua-
. lis claudens CB, & GI zqua-
Jes & cum triangula EAB, ED
B habeaat conditiones 4. la-
tus enim EA, 2quale eft lateri
DB,& 4B,ipfi ED, & angulus
A apguloD.erit & angulus 4
BE angulo DBE 2qualis : ergo
in triangulo paruo GCB cum
fir angulus C redtus,vt eft an-
gulus Iin triangulo GIB , &~
angulus CBG angulo 1BG, &
Iatus GB commune erit CG.
Gl,& CB,lateri BI*zquale.e6-
dem modo oftendetur latus H
G, GF zquale cum triangula
EHG,EFG fint zqualia,& ;-IF..
. EF.
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EF. erit igitur HF quadratum
ipfius 4C;& Cl quadratum ip
fius CB,cum latera omnia fint
zqualia,& anguli re@i.codem
modo conltar AG efle re&tan-
. gulum fub AC,CG. hoceft C
B, & GD alterum reltangnlg
fub GF,que eft 2qualis ipfi H
G, hoc eft ipfi 4C, & Gl,feu C «
B.igitur intra quadratum 4D
funt adequaté duo quadrara
partium 4C,CB,& duo refa-
gula earumdum partii , quod
erat demonttranduin,
* Conftat ex hoc Theorema-
te re&tangula,. qua funt circa
diametsum in quadrato efle,
quadrata.

&

THEO-
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THEOREMA V.
PROPOSITIO V.. |

Si re@a linea fecetur in pavtes
aqsales, (> nom aquales,re@&-'
Exlum, guod fit ab seaqualitus
Jegmantss , una cum quadrate
snter media fecironis aquale ofl
quadrate, quod fit 4 dimidia .

luidatur recta AB bifariam
in C, & non bifariam
D. dico refangulum factums
¢x fcgmentis inzqualibus AD,
DB, voa cum quadrato iater-
mediz CD, qua eft inter fe=
¢tiones , zquale effe quadrato
dinidiz CA, fiat enim quadra.
tum CF ex dimidia CA , & du-
&ta diametro EA,ex D erigatuc
" DG parallela ipfi AF, & per
punctum {ectionis H, ducatur
. - IR
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JX parallela ipfi AB oftédo re-
&angulum BK, quod remanet
extra quadratum CF,2qua‘tes
efle rectangulo DF, quo often-
fo patebit quadratum CF, 2~
quale eff= reangulo 1 A, voa
cum quadrato KG . probo au-
tem, nam linea AF eft 2qualis
ipli AC, quia funt lateraqua-
drati, & BCeft xqualis eidem
CA cum tota fit divifz bifariam
in C: ergo BC eft ®qualisipfi
AT, DA eit qualis iptt Alicom
D1 fic quadratum ex fupradi-
Etisy ergo eft etiam zqualis ipf
B 1. ergore@angulumDF eft
zquale IC . quod erat demon-
frcandum; com {ub xqualibus
lincis contineatur.,

THEO-
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THEOREMA VI
PROPOSITIO VI

Sirets linea [ecetur bifariam 5
& il adijcintur alinreida lis
ner s redtangulum comprebena
Jum fub compofita ex tota, ¢
adiunia, vnacam quadrate
dimidia aquale eff guadrato
guod fit exlinea compefita e
dimidia, ¢ adicda.

E&a A D fecetur bifariam

in C illique alia addztue

BD. dico re&tangulum faétum
ex tota AB, quz componitur
ex tota, & adie@a , & ex B D
adieta , vna cum quadrato
fpfius CD, zquale efie quadra-
to, quod fit 3 CB, qua conftat
* ex dimidia, & adieta . defcri-
batur eaim quadratum CFn,en

C
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CB, & dudta diametro EB,’eri-
gatur paralella DG ex puné&to
D per puntum inter fe&ionis
H ducatur 1L paralellzipth BA.
oftendo reftangulum HF =z-
quale efle re@aagulo LC quod
vbi vftendero habebo intenti:
reliqua enim continentur in-
tra quadratum,ve apparet;CB
verd cum fit zquals ipti BF,&
DB, ipfi B I, cum fint lateras
quadratorum ; fi hac auferan.
tur & primis, remanebit F1 z-
qualisipfi DC, hzc autem 2-
qualis eftipfi CA, cum fir die
vifa bifariam.BI eft zqualis ipfi
AL, cum fint latera oppofita_,
rectanguii, huic autem eft erid
zqualis DB, fen GF. qua illi
opponitur .. ergo retangulum
CL et zquale relangulo HF,
quod eft demonfirandum,nam
quadratum EH conflat.effes §
quadratum iplus CD.
. THEO.
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THEOREMA VI
PROPOSITIO VIL

$i veita linen fecstur vteunque
dico quadrasa,qus fiuns alterii
A totay altersm ab vno fegmi=
torkm aqualin effe fimal fume
pea vectangulo, guod fit i tosa,
& didto fegmento bis [umpte
© addito quadrate aliering
Segmentia,

SEcemr reta BA vicunque
) in C, dico quadratum to-
tius B A vipa ci quadrato feg-
menti B C zquale cffe redtan-
gulofaltoatota BA, &t feg-
mento BG; fi bis fumatund itli
addatur quadratum alterius
fegmenti CA, defcribatur enim

quadratum ex tota BA €xC,
erigatur para_leéla ipfi BD,lioca

. -—
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" CF, X fumpta BH 2quali ipft

B C,ducatur H I parallela ipfi
B A, & ad faciliorem demon-
ftrationem produéda CF,vique
ad L. vt fit zqualis fegmento
BC. prodycatur etiam Dad K
& fiat quadratum FK.oitendo
quadracum A E vna cum qua-
drato FK,quod eft quadratum
iplius CB, vt conilat ex con-
ftrultione conrinere duo re-
&angulaex A B, CB, & qua.
dratumn | F, quod conftat efle
quadratum iplius A C. patet
autem hoc, cum gnim C B fic
zqualis ipfi BH ey conftru-
¢tione Bl erit rectangulum ex
AB, BC. fimiliter cum BE, fit
zqualisipfi AB,BF erit re®an-
gulum ex BA, BC, quia antem
bis fumitur quadratum CH,fu-
matur {ecunda vice quadratd
FK illi zquale , & erunt com-
pleta duo reangula. igitur in
P * qua.
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?mdraeo AD vonacum qua.
rato FK funtilla duo reGan-
gitla vna cum quadrato ipfius
AC, quod elt quadratum EG,
vt conftat, quod erat demon.
‘ftrandum .

THEOREMA VIIL
PROPOSITLO VIIL -

Sirelda linea fecctur wicupgue s
reangulum quater compre-
henfum [uo tota, ¢ une fege
meniorum, cam €0, quod & re-
Lguo [egmento it quadrate
aquale ¢it ei quod & tota,et di-
R [sgmento tanquam ab vns
linea , Aefcribicur quadrato,

‘e relta A B diuifa vecung;

in C dico,fi fumanctur qua-

.tuor retangula faltaex AB,

_CB, vna cuin quadrato ipftus

-AC, aqualia effe ifta o-nnias
Py qua-
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quadrato,quod fit ex tota:AB,
B¢, tanquam ex vnalinea .
Addatur enim BD zqualis ipfi
CB, & delcribatur quadratum
AE, tunc per pun&um B,& €
ducantur reéte BG ,.Cl paral-
lelz ipfi DE, & fumptis DM, &
MP, quz fint zqualesipfi CB,
ducitur aliz parallelz ML,PO .
oltendo in toto quadrato AE
efle quatuor redtangula dita,
vaa cum illo quadrato,ex quo
fequernrilla reftangela cum
quadrato dicto efle zqualia.s
quadrato AE. nam 10 cft qua-
dratum ipfius C A, vt conitat
ex fupradiflis LB, & Ha, funt
doo rectangula ex AB CB,cum
MD,& PMiiat fumpta gquales
ipfi BC . fimiliter HE eit re@td-
gulum tectium ex AB,BC;nam
MF eft 2qualisipfiAB , com_
AD, DE tint litera quadrati,
ac proinde zqualia, demptis
e ergo
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ergo BD, DM, zqualibus remas
nebitAB,ME ¢qualis;& GE ipff
DB, fen CB eft ®qualis quartd
effet retangulum HI , fed illis
deeft quadratum KH fumprg
iam in retargulo OH,loco igie.
tur illius ponatur quadratum
HD illi zquale cum habeat la-
tera zqualiz, ¢rgo in toto qua-
drato AE continentur quatuor
dicta rekangula vna cam di-
&o quadrato, quod erat de-
monftrandum,

e

E 3 THEO.
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THEOREMA IX.
PROPOSITIO lx..

Sirelta linea fecetur in partes s-
guales, & non aquales; qua-
Arataqua fiunt & partibus ina=
qualibus funt duplicia qua-

- dratorum , qua fiunt & dimi-
din ., & ab intericiia inter di-
midiam, & alievam fectionem., -

Ecetur re@a AB bifariam in
C; % non b:fariam inD.
dico quadrata retarum A D,
D B fimul, ¢ffe dupla quadra-
torum AC,; CD. educarur enim
ex C ad A B perpendicularis
CE, quz fit zqualis ipfi AC,
junganturgue recte EA, EB,
deinde ex D erigatur re&tas
perpendicularis vique ad F, &
pet Fducatur FG para‘l_lc;ia..o
- ip
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ipf A B, & denique ducarae
reta AF . quoniam igituris.
triangulo ACE,AC,CE funt la-
tera 2qualia, eriit anguli CAE,
CEA ®quales cum autem ane
gulus ad C fit reQtusifti, qui
continent alterum reltum »,
erunt {femireéti. eodem modo
demonftrabitur angulus CEB,
& CBE femire&lusiex quo etid
inferetur, quod anguli DFB, &
GFE fint femire&i; cum & an.
gulus BDF, & FGE fint recti
ex conftruétione ; ergo totus
etiam angulus AE F conftans
ex duobus femiredtis , erit-re-
&us . cum igitur in triangulo:
ACE angulus C fic re&tus, qua-
dratum AE erit zquale quae
dratis AC,CE,quz cum fint &«
qualia erit AE duplum qua.
drati AC, eodem modo cum in
triangulo EG F angulus G fie
reltus , erit quadratum FE 2.

-« B 4 quale
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quzle quadratis FG,GE,& €5+
fequenter duplum quadrati
¥G, cum illa Jatera fiat ®qua-
lia, & duplum quadrati CD,cit
CD fit zqualisipiG F ; ergo
quadrata AE, EF erunt dupla
quadratorum AC,CD, cun ve-
ro in triangulo AEF angulus ad
E fir reCtus,quadratum AF erit
zquale quadratis AE, EF, X
confequenter duplum qua-
dratorum AC, CD, cumautem:
in triangulo AFD, angulus ad
D fitredtus ; erunt quadrata s
AD, DF, feu DB, cumilla duo
fint. latera zqualia, eo quod
anguli fint zquales . 2qualias
ﬂuadrato AF, & confequentee

upla -quadratorum AC ,CD,
quod ¢rat demonftrandum .

W)
({2 2N

N _ THEOG-

v
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'THEOREMA X
PROPOSITIO X.

Sivedinlinen fecetur bifaviom,dy
slls addatur quanis vedta linemi
- quadrara,qus fiunt Ators cum
adiuntia,de ab adinnéa fola
© Jume duplicin quadratorsm ,
gna fiuns & dimidini & A coma

© pofita ex dimidia, & adinniia,

Ecetur re2s A B bifariams

in C, & eiaddatur.qualie

ber BD. dico quadrata reariz
AD,DB duplicia eflc quadratoe
rum AC,CD . erigatar enim ex
C perpendiculans CE,%zqualis
dimidié AC; iunganturg; redtae
AE,EB, ducaturg; per D reGta

GF parailel2ipfiCE, & duca-"

tur EF ad angulos reflos cum
CE, & producatur EB, vt pers
. E.s tine



-
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tingat ad G ; ac demum duca-
tur'A G . Cumigicur augefus
ACE it reCtus ; anguli ctiamos
AEG,CEA ottendentur femire-
&ti, cumn latera CA, CE fint 2-
qualia,ergo & anguli ad lacery
zquales, vt etiam CB, CE, &
anguli ad C fint recti; eodem
modo angulus. DBG oftende-
turfemireus cum fic dd ver-
sicem, cum CBE, & confequé-
ter DGB erit femire&us cum
angulus ad D in tridgulo BDG
fit reftus, cum antem 10 trian-
gulo EFG. angulus F fit re¢tus
angulus ad Cfemirectus ad B
erit femireétus ; & confequen-
ter later2 EF, FG erant 2qua-
lia, quoniam igitur quadratum
AE eft zquale quadratis AC,
CE erit duplum quadrati AC;

‘quiailla funt 2qualia. Cum o

veré CF fit parallelogrammii ,
@it EF zqualis ipfi CD . igitug
LI . = cum
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cum in triangulo E F G, quas
dratum EG fit zquale quadris
tis EF,FG erit duplumn quadra.
ti EF, feu quadrati CD . igitur
quadrata AE, EG funt duplas
quadratorunt AC,CD. cum aus
rem in triangulo A E G, quae
dratum AG fit zquale quadra«
tis AE,EG, erit iftud folum du-
plum quadratorum AC,CD, &
cum triangulum ADG fir re-
&angulum, erune quadratals
AD, DG, feu DB, quzfunt liv
nez-zquales, zqualia quadra-
to AG; & confequenter ipfis
etiam d:xla quadratorum ACy
CD., quod erat demonftrandty




-

PROBLEMA L

-

. vere AD bifariam in E, erigatur

108 Rwlidis Elem. -

' PRQPOSITIO XL

Dwtam reilom limeam fecave o ve
rotangulum comprabenfuma
- Jubtosn, ¢ altero fagmentord
aquale [t quadrato, qued fis 8

- relique fegmente . -

Iedividenda re@a AB; ita

vt rectangulum comprg.
henfum fub totz AB, & altero
fegmento BG zquale fic qua-
drato, quod fit ab altero feg-
meato AG . defcribatur ex AB
quadratum AC : divifoque la-

Ead B; cui fumatur zqualis
EF produéta DA v{que in F.
Sumaterque G A" zqualis ipfi
AF, fiatque quadratum AH ex
AG, dicope&am A B, fcéhm
- cfle

e e e r——
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effein G-, ita vt retangulum
fub AB,BG fit zquale quadra-
to AG .. ducatur epim GH viqi
ad I erit re&tangulum GCco-
gr(g:,hen(um {ub AB,RG, cum_»

2 fit zqualis ipfi AB,eco quod
fint latera eiufdem quadrati,&
AH erit quadratom ipfius GA.

probo igitar re&angulam GC

effe zquale quadrato AH.quo=

niam igitur rela AD divifa eft -

bifariam ia E, & addita alia AF
erit re&angulum fub DF,FA,
hoc eft reltangulum DH, vna
cum quadrato dimidi¢ EA Z-
quale quadrate recté EF . eft
autem quadratum reéle EB
zquale quadrato EF, cumo
fumptz funt illz linex zquas
les; ergo re@angulum fub DF,
FA, vna cum quadrato AE ef}
zt}uale quadraro EB; in triap-
gulo autem reftangulo EAli.-
quadrata KA, AB zqualia fust
. qua-
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(ﬁxadrato EB. igitur qnadrary
EA.AB zqualia fuiit rectangu- -
1o DH , vna cam quadrato FA-
#blato igitur communi quad:a-
to FA , remanebit refangulii-
DH zquale quadrato AB, hoc
eft quadrato AC.dempra com-
. muni parte GD remanebit re.-
@angulum 1B zquale quadra-
to AR, quod etat dcmomtran-
dum.

1

v . T’HE‘O.: g
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'"THEOREMA XI
. PROPOSITIO XIL -

Inamblygoniss triangulis, quas
- drastum, quod fit & latere obin~

. fum angulum [ubtendente ma-
. 453 eil quadratis 5 que funt ab
alifs Iateribus o duplics redan-
gula ,quod fiat ab vne lastere d
obtufum angulum formants ,
quod  cum prosradum fuerit ,
eadiz prependicularis, & ab

. abfumpta exterius linea snter
. perpendicularesm 5 Cr obtufum
angulum . )

It triangulum ABC habens

angulum ABC obtufum .

producatur latus C B, donec

demifla perpendicularis ex A,

cadat fuper ipfum in D. dico.

quadratum lateris AC, quod
Wi op-
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epponitur angulo obtufo B, «
efle maiits , quam fint quadra-
ta AB, CB duplici retangulo
comprehenfo fub CB,CD.cum
enim redta CD fit vicunque,
-dinifa in B, erit quadratum_»

-gedte CD equale duobus qua-

draus re@Garvm RC,DB, & re-
&angulo bis comprehenfo fub
BC, BD, addito igitur cémuni
quadrato AD, erunt due qua-
drata retarum CD, DA zqua-
}ia quinque figuris ; quadratis
DB,BC;DA’ & duobus rc&m-
‘gulis ex CB, BD, & quia trizn.
gulum ACD clt re&tangulum,
erit quadratum A C folum -
quale quadratis AD, DC, ergo
erit zquale quinque diflis f-
guris quadratis, fcilicet eribus
DB,BC. DA, & duobus reftan-
gulis ex BC,BD; cum aurem &

" triangulum ARD fir reGtangu.

lum,erit quadsatum AB ;?ua.
v .

-
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- 1equadratis AD, DB . cum igls
rur dictum fit quadratum AC
zquale quinque figuris duo-
bus rellangulis, fcilicee fub
CB,BD,& ctribus quadratis CB
PD, DA, loco horum duorum
femmarur BA ; erit igitur qua-
dratum AC 2quale duobus
quadratis CB, BA ,- & duobus
rectangulis fub CB, ED. esgo
quadratum ipfius A C excedi
illa duo quadrata ijs duobus
redtangulis,quod erat depon-
ftrandum .

! GSERRSS

THEOS
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THEOREMA XIL
PROPOSITIO XilL

In oxygonifs triangulis quadraa
| - tum & laters acutum anguinm
, Jubsendente minus ¢fl quas
g Aratis , que fiunt & lateribus,

exndem comprebendentibus o

duplics rectangulo comprahen-
P Jo ab umo latere s in quod per.
pendicularss cadst, @ ab affum
pra interins linea snter per-
penducularem , & acutwm Ane
Sulum .

Slt triangulum ABC habens
omnes angulos acutos , &
ab A demifla perpendicularis
AD, cadat inlatus BC. dico
quadratum lateris AB minus
«fle quadratis laterum AC,CB
duplici redtagulo falto ex CB,
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DC, hoc eft quadracum lateriy .
AB, vna cum illis reQangulis
gquale efle quadratis AC, CB, .
cum enim reda BC diuifa fie
vtcunque in D, eruntquadra-
ta reétarum BC, CD zqualias
duplici re@igulo fub BC, (D,
& quadrato re&te BD . addito
ergo communij quadrato reéte
DA, eruunt tria quadrata BC,
CD, DA ¢qualia quatuor figu-
ris duobus rePangulis BC,CDy
& duobus quadratis BD , DA,
loco autem duworbm quadra-
torum CD, DA fumatur vaick’
guadratum CA, erunt igieur

uo quadrata BC, CA equalis
quatuor figuris,duobus fcilices
reétangulis BC,CD, & Bb, DA
leco horum duorum quadra~
torum DB , DA fumatur vnicQ
quadratum BA illi zquale, e~
runt igitur duo quadrata BC,
CA zqualia tribus figuris qua~

drato
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draco fcilicee BA, & duobus
reftangulis ex BC, CD. quod
erat demonftrandum. :

PROBLEMA I
" PROPOSITIO XIV.

-Dato rectilineo aquale quadra-
tum conflituere o '

It datum reélineum A,cui
quadratum &quale con-
ftituendum eft, conflituatur
reétangulum, hoc et paralle-
. logrammum in angulo recto ,
zquale dato rellilineo A. &
producatur latus DC v{que in
E; ita vt latus CF fit zquale»
lateri CB : deinde tota F D di-
" uidatur bifariam in G, & fa&to .
centro in G defcribacur femi-
circulus DHF, tum BC produ.
gatur vique ad peripheria H..
L dice
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dico quadratixCH effe ¢quale
re&lilineo A daro, iungatur re-
&a GH, quoniam reéta DF di-
vidicur bifariam in G, & non
bifariam in C, erit retanguli
fub DC, CF, hoc eft reftangn-
jum D B, feu redilineum A,
quod eft illi zquale , vna cum
quadrato relte GC zquale
quadrato re&¢ GF, feu GH
guz funt zquales; fed qua-

ratum G H eft zquale qua-
dratis GC, CH . igitur retan-
gulum DB, feu rechlineum A,
vna cum quadrato reéte GC
eft gquale quadratis reltarum
'GC, CH, ablato igitur comuni

uadrato G C, remanebit re-

angulum D B, fen relilineit
‘A 2quale quadrato reétz CH,
quod erat demonftrandum.

@S TH5e
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DEFINITIONES.

1. Equales circuli funt,
quorum diametri funt
&quales, vel quorum, quz
ex ceatiis, recte linez (unt
zquales ,

* 2. Rella linea circulum tan.

gere d:citur, que cum cig-
culum tangat, fi produca.
tur, circuluin non fecat.

3. Circuli fe fe mutuo tangere

dicuntur, qui {e ¢ mutuo
tangeates , fe fe mutuo non ‘
fecant, ‘
4. 1a circulo zqualiter diftare
acen-
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acentro reétz linex dicun-
tur, cum perpendiculares,
quz 4 centro in ipfas ducd-
_-tur, {unt zquales . Longius
autem abefle illa dicitur, in
quam maior perpendicula-
- “ns cadit. - :
§.Segmentum circuli eft figu-
ra, qua fub reéta linea, &
circuli peripheria compra-
henditur,
6.Segmenti autem angulus eit,
-qui fub refta linea, & circuli
periphe:ia comprehéditur.
7. Inf=gmento autem angulus
elt, cum infegmeant peri-
pheria fumpti fuerit quod-
piam pundum , & abiiloin
terminos reétz eius linez
quz {egmenti bafis eft, adiia-
&t fuerint redteline® : s,
inquam , angulus ab adiun-
Els iljis linets comprehen
fus.
O $.Com
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§. Cum vero Comprehendens

- tes angulum redtz lineg ali-
quam aflumunt peripherid,
il angulus infiftere dicitur.

. Se&tor autenicirculi eft, cit
sd ipfius circulicéntrumo
conflitutus fuerit angulus,
comprehenfa nilcium figu-
12,& i redis lineis angulum.
continentibus,& 4 periphe-’
tia ab illis affumpta .

20. Similia circuli fegmenta,
funt, quz angulos cupiunt
zquales, aut ia quibus an-

“guli inter fe funr xquales
exempla harum omnig vide
in libello figurard pag. huic

* correlpondenti.

o5 BEI5

PR O-




o ]

Liber Tevtines 1313

PROBLEMA L
PROPOSITIO 1.
Dati cirenli contrum repevive

It circulus datus ABCD,cue
ins centrum oportet inuea
n1¢. Dycatur in co linea ve-
tunque AC, quz bifarlam di.
vidaturin F, & perFad AC,
perpeadicularis agatar BD , ve
trinque in peripheria rermi-
narg in punctis BG. Hac igitur
bifariam feta in F, dico F effe
csntrum circali propofiti . 1n
ipfa enim redta BD, aliud pune
{tum , przter F, non ericcen-
trum, cum omne aliud pun&i
ipfam dividat inzqualiter ,
quandoquidem in F,diifa fuit
eqQuafiter. Siigitur F non eft
centruny, fit punctun E, extra
F te-
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re&am B D, centrum, i quo
ducantur linexz EA , EC,ED,

Quoniam ergo latera AE, ED,

trianguli A KD, 2qualia funt
latenbus CE,ED,triaguli CED;
& bafis AD,bafi CD; {a ceatro

enim duci dicuntur)erunt an-
guli ADE, CDE zquales, ideo-

que ré&ti:Erat-autem & angu
lus ADF reltus ex céltrutio-
ne. Igitur relti ADF, ADE , -
quales funt, pars & totum s ,
quod cft abfurdum . Non et
ergo punétum E, ceatrum, ea-
demque eft ratio de omni alio,
quare F centrum erit. Itaque

dati circuli cestrum reperi

mus, quod erat facieadum .
A5EFNSe

THEQ.
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« THEOREMA I
. PROPOSITIO IL

8i in cirenli pevipherin dwe quas
libet punla accepra fuerint;
Reila-linea,qua ad ipfa punitn
adiungitue o sntra aradmu.)
cades ,

Oc theorema deméitrari
poterit athrmatiue, hoc
modo: Recta A B, coniungat
duo punita A, & B, in circun-
ferentia circuli AB, cujus cen-
-trum C. Dico re¢tam AB,intr2
circulum cadere ,ita vt omnia
eius punita media intra circus
Jum exiitantAHumactur enim
- quodcunque eius puritum s
intermedium D, & ex centro
cducantur recte CA, CB, CD,
Quoaiam igitur duo lltCla—J
F 2 CA’
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CA,CB, trianguliCAB zqualia
funt, erunt anguli CAB , CBA
equales : Eft autem angulus
CDA, angulo CBD, maior, ex-
ternys interno . Igituridem s
angulus CDAangulo CAD o3s
for erity & ob id larus CA late-
re CD maius erit. Quare cum
GA fitdua a centro ad cir-
cunferentiam, v(que, non per-
uchiet recta C D ad circunfe-
rentiam, ideoque ppadum D
fatra circulum cader. ldem
oftendetur de quolibet alio
puncto aflumpto, tota igitur
recta AB intra circulum cadie,
Quod ef propofitum.,

D

THEO=
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THEOREMA 1L
PROPOSITIO II.

8i in cireulo peita gquedam linen
per centrum extenfa quandam
Bon per centrum exten[am bie
Javiam fecet ¢ ad angules
redos ipfam [ecabit . Et fiad
angulos redtes ipfam [ecabit o

: ft bsfariam quoque sam fecas

” .

Er centrum E, circali BCD,
recta BA , extenfa dividat
retam DC , noa per centrum
extenfam, bifariamin F. dico
reétam AF, efle ad angulos re-
&os ipfi DC; dudlis enim re-

&is KD , EC, erunt duo latera :
ED,EF, manvt.h EDF, duobus_
EF,EC, manguh ECF gqualna.
& bafes DF,FC ¢quales. Igitar

P 3 an-
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CA,CB, trianguli CAB zqualia
funt , erunt anguli CAB, CBA
¢quales : Eft autem angulus
CDA, angulo CBD, maior, ex-
ternys interno . Igituridem
angulus CDAangulo CAD o2
ior erit, & ob id lams CA late-
re CD maijus erit. Quare cum

GA fitdu&a a centroadcire

cunfereatiam, v(que, non per-
ueniet reta C D ad circunfe-
rentiam, ideoque ppadum D
iatra circulum cadet. Idem
oitendetur de quolibet alio
punéto aflumpto, tota igitur
recta AB intra circulum cadie,
Quod ¢k propofitum,

D

THEO=
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THEOREMA I,
PROPOSITIO I1I.

Si in cirenlo veda quedam binen
per centrum extenfa quandam
Ron per cemtrum extenfam bie
Javiam fecet, ¢ ad angulos
recos ipfam [ecabie . Et fiad
angulos veilos ipfam fecabit

< Et bisfaviam quoque eam fecan

Er centrum B, circuli BCD,
recta BA , extenfa dividat
redtam DC, non per centrum
extenfam, bifariamin F. dico
reétam AF, efle ad angulos re-
&os ipfi DC; dultis enim re-

&is kD, EC, erunt duo latera -

ED,EF, trianguli EDF, duobus_
EF,EC, trianguli ECF gqualia;
& bafes DF,FC equales. Igitur

. PR3 an-
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#  CA,CB, trianguliCAB zqualia
k» funt, erunt anguli CAB , CBA
k ¢quales : Eft autem angulus
CDa, angulo CBD, major, ex-
| ternysinterno. Igituridem s
. angulus CDA2agulo CAD wa-
ior erit, & ob id larus CA late-
re CD maius erit. Quare cum
GA fit duQa a centroad cir-
cunfereatiam, v(que, nonper-
ucniet reéta C D ad circunfe-
rentiam , ideoque pundum D
iatra circulum cad€t. Idem
oltendetur de quolibet alio
punito afflumpto, tota igitur
recta AB incra circulum cadie,
! Quod ek propofitum.

{ D

THEQs=
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THEOREMA 11l
PROPOSITIO IIL.

'8i in cirenlo veita guadam linen
per centrum extenfa quandam
Ron per centrum exten fam bie
Jariam fecets G ad angules
relos ipfam fecabit . Et fiad
anguios rectos ipfam [ecabit o

: bzt befariam quogne eam feca=
“ .

Er centrum R, circuli BCD,
recta BA, exteafa dinidat
retam DC, noa per ceatrum
extenfam , bifariamin F. dico
reétam AF, efie ad angulos re-
&os ipfi DC; dultis enim re-

&is KD , EC, erunt duo latera -
ED,EF, trianguli EDF, duobus_
EF,EC, trianguli ECF gqualia;
& bafes DF,FC equales. Igitur

P 3 an-
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anguli EFD.EFC ¢quales erfit;
hot eft,rei. Quod erat primo
propofitum .

Sit iam AF ad angulos retos
ipfiDC; dico retam CD bifa-
siam fecariin F, 2 reéta EB.
duétis epim iterum reétis ED,
EC: cum latera ED, EC, trian-
guli EDC fint equalia, erunt
anguliEDC, E CD equales.

. Quonidigitur duo anguli EFD,
" ED F,trianguli E F D equales

funt duobus angulis EFC,ECF,
tridguli ECF, & latera EC, ED,
que rectis angulis zqualibus
opponuntur, ¢qualia quoque :.
erunt latera CF,FD zqualia_,
Quod fecundo proponebatur .
Si igitur in circulo re®a qua-
dam linea per centrum exten-
fa, &c. Quod demonitrandum
erat .

. - THEO-
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THEOREMA IIL
PROPOSITIO 1v.

&iin cirenlo dus retelines fo fo
mutso fecent non per cemtrum
sxtenfa; fe fe mutuo bifariam
non fecabunt .

Ve reéte AB,CD,fe mutuo

in F; fecent in circulo
ACBD, non percentrum ex-
tenfe . Dico fieri non poffe, ve
mutuo fe fe bifariam fecent, Si
epim vna carum per centrum
tranfit, certum eft; eam bifarid
non fecari: folum enim in cen-
tro, per quod altera ponitur
non tranfire, bifariam dividi
tur: Si vero newgra percen-
trum extenditur,quamuis vna
earum nennunquam bifariam
ab altera_dinidatur, tamen al.

e a F 4 tera
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anguli EFD.EFC ¢quales erGe;
hoc eit,re&i. Quod erat primo
propofitum .

Sitjam AF ad angulos rectos
ipfiDC; dico re&tam CD bifa-
siam fecariin F, 3 reéla EB.
duéis enim iterum reétis ED,
EC: cum latera ED, EC, trian-
guli EDC fint ¢qualia, erunt
- anguliEDC,ECD equales,

. Quoniiigitur duo anguli EFD,

" ED F,trianguli E FD equales
funt duobus angulis EFC,ECF,
tridguli ECF, & latera EC, ED,
que rectis angulis zqualibus
opponuntur, ¢qualia quoque 3.
erunt latera CF,FD 2qualia_,
Quod fecundo proponebatur .
Si igitur in circulo re@a qua-
dam linea per centrum exten-
fa, &c. Quod demonftrandum
erat .

.+ THEO-
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THEOREMA III.
PROPOSITIO 1V.

& in civenlo dur velde linea fa fo
mutuo fecent non per centrum
axtenfas [¢ f¢ musuo bifariam

- mom fecabune .

Ve reéte AB,CD,fe mutuo

in F; {ecent in circulo
ACBD, non percentrum ex-
tenfe . Dico fieri non poffe, ve
mutuo fe fe bifariam fecent. $i
epim vna carum per centrum
tranfit, certum eft, cam bifarid
non fecari: folum enim in cen-
tro, per quod altera ponitur
non tranfire , bifariam dividi-
tur : Si vero neutra percen-
£rum extenditur,quamuois vna
ecarum nonnunquam bifariam
ab altera_dividatur, tamen 2l.

A F 4 tera
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tera minimé fecabicur bifarii . |
Diuifa enim fic AB,& CD, fi fie.
ri poteft, bifaciam in F. lauen-
to igitur centro circali E , du-
catur 2b €o ad F,reét1 FEiquo
niam ergo F E ponitur-fecare
retam ABbifariam in F, feca-
bit ipfam ad angulos rectos.
Eadem ratione fecabitur CD !
ad angules rectos , cum pona-
tur bifariam dividiin F. Quare
rectus angulus EFD , reéto an-
guln EFA,equalis eft,pars toti,

. quod eft abfurdum. lraqoe

fi in circuld due recte lince g
fe mutuo fecent, &c. Quod e«
rat demonfrandum.

D

THRO-
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_THEOREMA IV.

PROPOSITIO V.

" " 8i duo cirenli fe fe musne fou
eens , non erit illornm
édem censrum .

Vo circuli ABC, ADC, fe»
mutuo fecent in A, & C,

Dico ipfos non habere idemo
centrum . Sit enim , fi fieri po-
teit, idem centrum verivfque
E.a geo du¢ re&e ducantur;
EA', quidem ad fe@ionem A,
EB, vero fecans veramque cir-
cumferentiam in D, & B. Qyo-
miam igicur E, centrum pobpi-
tur circuli CDA, erit recta EA,
redte ED equalis . Rurfus quia
E, ceatrum quoque positur
¢circuli ABC', erit & re&1a EB,
¢idem reéte EA gqualis.Quare

.. s reltg
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recte EB, ED, ¢quales inter fe
erunt, pass,& totum, quad 2t
abfurdum. Si igitur duo cir-
culi fe femutoo fecenr, &ec,
Quod oftendendum erat.

THEOREMA V.
PROPOSITIO VI.

8¢ duo civeuli fe fe. mutus intes
Vits SABGANL; C0YNm BoOn V58 .
idem centrum .

T\ Vo circuli AB,AD, feinte.

rius tangant in A, Rico
eos non habere idem centri.
Habeant enim , fi fieri poteft,
idem centrum E.a quo due re-
éte ducantur; EA, quidem ad
taftum A , At EB fecans verd-
que circumferentiam in D, &
B. Quoniam igitur E, Ponitur
sentrum circuli AD, erit reéta

- 0 [} AE)
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AE, retz ED,¢qualis . Rurfus
quia E , ponitur centrum _cic-
culi AB,erit EB, cidem reéte B
A,equalis. Quare reétz ED,&
EB inter fe erunt equales,pars
& totum,quod eft abfurdum. .
Si igitur duo circuli fe fe mu.
¢uo interius tangant,&c.Qyod
demoaftrandum erac.
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THEOREMA VI.
PROPOSITIO VII,

§i in diametro civenli quedpiom
. Jumatur punium , qnod cire
. #nli contrum nox fit o ab sogus
PiBo ir. circulum quadam ve-
#4 linea cadant: Maxima qui-
dom evit ey in qua centrum,
minima vero veliqua; aliarum
wvere propimquioy slli , qua per
centrum Aucituy, vemotiore sé-
per maior aff : Dua antem fo-
dum reiie linea agnalss ab co-
dem punilo in civculum ca-
. dunt, ad vtrafque partes mi-
mima,vel maxima, -

N diametro AB circuli AG
EB,cuius centrum D, pun-
m aflumatur quodcunque
C. prgter centrum,& ex Cycae
—_— y 7 daat
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dast in circulum quotconque
linee GC,FC,CE. Dico omniids
ug ¢x G, ad circumferentiam
ucuatun,maximam cfle CA,in
qua ¢ft centrumyminimam ve-
ro reliquam CB, qug diamet«(
petficit: Deinde rectam CGy
que rectg CA , percentrums”
-ducte propinquior eft, maioré
recta CF, que .ab eadem CA,
plus diftat,& eadem rationec C
F,maiorem recta CE,atqueita
de alijs lineis,fi ducerentur, in
infiaitum. Deniqueex C, ad
wverafque partes minim¢ lineg
CB,vel maximg CA,duci poffe
tantummodo duas lipeas n-
ter fe ¢quales. Ducantur é
ceatro D,ad G,F,& E, recte li-
nee¢ DG DF, DE. Qyoaiam igi-
.tur duo latera GD,DC, trian-
guli GDC, maiorafunt latere
4GC.Sunt autem recte GD,DC,
gquales rectis AD,DC,hoc cft,
.~ tolt
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toti recte CA; erit & CA,maior
quam CG. Eadem ration¢ ma-
jor erit recta CA,quam CF, &
quam CE. Qgare CA,; maxima
eit omnium, que¢ ex C, in cire
tulum cadunt . .
. Deinde quoniam in triangu-
1o ECD, latus ED, minus eft
duobus lateribus DC, CE. Bft
autem DE, ipfi DB,equalis erit
& DB , minor duabus rectis D
C, CB.Dempta ergo communi
recta CD remanebit adhuc G
B,mivor, quam CE. Eadem ra-
tione minor erit CB,quam CF,
& quam GC. Quare CB,mini-
ma ¢ft omnium, que ex C, jn.s
¢irculi circumferentiam ca-
dunt ., . :

Rurfus, quia due latera CD,
DG.trianguli CDG ; ¢qualias
{unt duobus latembus CD,DF,
trianguli CDF ; & angulus to-
tus CDG , maior eit aagulp

Lo FDC,
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¥DC; erit bafis GC), maior bas
fc FC. Eadem ratione maior
erit GC,quam CE; Item maior
erit CF,quan CE. Quare linca
propinquior ¢i, qua per cen-
trum ducitur, maior eit ca,qug
remotior .

Fiatiam angulo BDE, ex al-
tera parte zqualis angulus BD
H,& ducantur, re&ta CH.Qua-
niam igitur latera ED,DC,trid~
guli EDC, zqualia {unt lateri-
bus HD,DC,trianguli HDC, &
anguli his lateribus contenti
EDC,HDC.xquales; erunt re-
¢étx CE,CH, ex vtraque parte
ipfius linex minimz CB, vel
maximz C4, zquales inter fe.
Quod autem nullaalia his dua
bus poffit efle ¢qualis, con-
ftat. Namfi ex C, ducatur
alia, qug cadat fupra punum
H. eritea,cum (it ei, que per
percentrum ducitur, propin-

e L quior,
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Quior,major quam CH: fi vero
‘cadat infra H, erit ea, cum fic
semotior ab eadem CA, per
centrum dudta,minor quam.,
CH,vtoftenfum fuje: Duz igi.
turductaxat reitz hnez =-

- quales ad vtrafque parres mi-
nima CB,vel maximz CA, ca-
‘dunt . Itaque fi in diametro
<irculi quodpiam fumatur p -
@um,Xc. Quod erat demon-
frandum .,

THEQ.
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THEOREMA VIL
" PROPOSITIO VIIL

Sé extra circulum fumatur puse
- um quedpiam, ab eogue pun-
éo ad circulums deducantur re-
i quadam linea,quarnm vna
quidem per cewtraum protendas
sur,relique vero wtlibet: In
cauam peripheriam cadentinm
rectarum linearum maximas
quidem off tllaque per centrd
ducitur ; aliarum autem pro-
pinguior e5,que per centrunts

. #ranfis, remotiore femper mae
éor eil; Im comnexam Vers pe-
vipheriag cadentium reliarll

- linearum minimas quidem ¢
"$lla,qus inter puninm,@r dia-
metrum interponitur; Aliarsnme
_MuLeRI A\ qud Propingsier ¢id
. _mwinimaremotiors Jemper mi-

ner
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nor e¢fi. Dua autem LADINN
reits linea aqnales ab o pun-
o in 1pfum circulum cadunt
ad vtrafque partes, minime o
wel maxima .

X .punélo E,extra circuli

BCD U, cuius centrum F,
baca fecantes circulum duca-
tur, quarum AE, per centrum
tranfeat,aliz vero EB,EC, ED,
vtcunque . Dico omaium efle
maximam AE,quz per centrit
ducitur, propinquijor illi EB,
majorem reéta EC, qug remo-
tior eft ab eadem AE.Et cadem
ratione EB, maiorem quam E
D.¢ contrario autem,rectam_»
EG omnium, qua extra circu-
Tum funt,minimam efle: Dein-
de rec¥am EH,que vicinior eft
minimz EG, minorem effe re-
@ta El,remotiore; Et eadem ra-
tione,ipfam El,minosem quam

[
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BX. Denique ex B, ad verafq;
partes minimz linex EG , vel
maxime AE, duci pofie titum-
modo duas lineas re&as inter
fe zquales. Ducantur ex cen-
tro F, ad pun&a C,D,B.G,H, 1
\ K ICQz FC)FD)FB)FK)PH,F'-
- Quoniam igitur duo latera EF,
FB,trianguli EFB, maiora funt
reéta EB; Sunt autem relte
EF,FA,zquales re&is EF, FB,
hoc eft totarefta AEserit & 4
E,maior,quam EB.Eadem ratio’
pc erit AE,maior,quam EC, &
quam ED, Quare AE, eftom-
pium,qua ex E,jo circulum ca
dunt,maxima. ‘
Deinde, quoniam latera EF,
3 B,trianguli EFB,zqualia funt
@tgribus EF,FC , trianguli EF-
s Etangulus totus EFB, ma-
;or eft angulo EFC; erit bafis:
g B,bafi ECymaior . Eadem ra.-
gionc maior ¢rit EB,quam ED;»
e Item

|
|
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Item EC,maiory,quam FD.Qua.
1¢ linca propinquor ei,que per
centrum ducitur, maior et li-
mea remotiore .

Rurfus, quia in triangulo EF
H,re@a EF , minor eft duabus
EH,HF; fi auferanturzquales
FG,FH: remanebit adhuc EG,
mipor,quam EH.Simili ratione
erit EG,minor,quam EL, & qud
EK. Quare EG, omaium linea-
1um excra circulum,quz ex E,
dicuntur,minima ef}.

Rurfus , cum intra triangulit
ElF,cadant duz recte EH,HF,
ab extremitatibus lateris EF;
crunt EH,HF,minores,quam_s
EI, IF, Sublatis igitur zquali-
bus FI,FH, remanebit adhuc F/
H, minor,quam FI,Pari ratione
erit EH,minor,quam EK: Item
El,minorquam EK. Quare li-,
nca propinquior minimz lineg
EG,mivor efft, quam remotior

eadem , Po-
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Poftremo fiar angulo EFH.,
angulus EFL,aqualis, & duca-
tur recta EL. Quomiam igitur.
latera EF,FH, trianguli EFH,e-
qualia funt lateribus EF, FI,
" trianguli EFL; Sunt auté & an-
guli EFHLEFL, diQis lateribus
contenti zquales; erunt retz
EH,EL,ex vtraque parte mini-
mz EG,vel maxima EA inter
fe zquales. Queod autem nul-
1a alia his postit efle zqualis »
conftat. Nam#fi ex E, duca-
turreila cadens viera L, erit
ipfa, cum fit remotior i mini-
ma,maior quam EL Quod fica
datiater G,& L,erit ea, cum,s

" fit miima propinquior,inigor
.quam EL, vt oftenfuin ett. Bu¢
igitur folum reCta linex zqua
les; ad virafque partes mini-
mz , vel maximaz cadunt. St
sgitur exera circulum funatee
pundtum quodpiam, ab coque

o pun-
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pun&oad circul§ deducantur
re&tz quzdam linez, quarum
vna quidem per centrum pro-
tendatur ; &c.  Quod erat de-
moanftrandum . .

THEOREM A VIHL
PROPOSIT lOv IX.

Si in circulo acceptum fuerit ph-
Gums aliguod , O ab 20 puntte
#d circulum cadant plures,
quam dus reda limea equales:
acceptum  punilum  cantrum
oft spfins civenls .

APunc:o affumpto d,in cir-
culo BCD, cadant plu-
res retz,quam duz, AB,ACA
Dyjinter fe quales, Dico A,pii-
um effe ceatrum circuli.Cé-
nedtantur enim punéta B,C,D
rcdlis BC, Cb; quibusbdfiui(is
. 13-
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bifariam in E,& F,ducantur ¢X
A,reétz AE,AF. Quoniam ist-
tur latera 4E,EB,trianguli A
B, ¢qualia funt lateribus AE»
EC,triagguli AEC;& bafes AB»
AC, ponuntur etiam zqualess
erunt anguli AEB,AEC, zqua-
les, ideoque recti. Eodem
modo oftendemus , angulos-ad
F, efle re&tos. Quare cumi res
ée,AE,AF diunida: .t re&tas BC,
cD,bifariam, & ad angulos re-
&os, tranfibit veraque produ-
&a per centrum circuli, per

~ corollarium Propol. 1. huivs
lib.Punum igitur A,in quo fe
mutuo fecant , centrum erit
- circuli. Si enim effer alind
, punctum centrum,non trabfi.
ret vtraque per centrum. Sj
" feaq; in circulo acceptum fue.
rit pundtum,&e.Quod demon-
firandum erat.

Y
THZO
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THEOREMA IX
PROPOSITIO X.

Circenlus civexlum in pluribus
quam Aducbissipunddss non
. Jetme .

Ecent feijdem duo circu.-
li, fifieci poteft, in tribus
pundlisA,B,% E,louenatum a:
tem fic L,centrum circuli AGB
DHE,4 quo 4d difta tria pun-
&aducantur et 14, 1B, IE,
que defin- circuli zquales e-
runt inter fe. Qroniam igitur
intra circulum ABCDEF, afsi-
ptum eft punétum L2 quo ca-
dunt in circunferentiam plu.
res,quain duz, reCte 2quales,
ovit [, ceatruin circuli ABCD
EF. Erat autem idem puo&tom
-1, centrum circuli AGBDHE.
Duo
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Dub ergo circuli fe mutuo fes
cagtes,habent idem centrum.
Quod eft abfurdum . ;

THEOREMA X
PROPOSITIO XI.

Sn duo cirenli Je fe intus contin-
' Sant, atque accepta fuerint eoe
.TNWI CanITA ; Ad cormm centrg

 #hiunEinreila linea,Or prodm-
s, in contallum circnlovum
“eadet ,

Angat circulus ABC, cire
culam ADF, intus in Ay

& fit E, centrum circuli ABC,
& G, centrd cirguli ACF,quod
neceffario ab illo diverfum s
erit, cum duo circuli interius
fe tangentes, mon pofiat idem
centrum habere. Dico re&@am
extenfam per G, & E, cadere

G in
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fo conta@um A. Si enim nod
cadit, fetet vtrumque circulii
§n punclis B,B,C,F, & ex con-
taltu A, ad ceatra E, G, re&t#
ducantur AE,AG . Quoniam_»
igitur in triangulo A E G, duo
ﬁtecé GE, EA, majora fuat la-
tere GA, Eft autem GA, reta
ye&dz GD equalis ; ¢ quod G,
pefitum fit centrum Civculi
ADF erunt & GE, FA, re&x
maiores reta GD. Dempta_,
figitur communi GE,remanébit
EA maior,quam ED. Quareci
EA,zqualis fit ipfi EB,(quod E,
pofitum faerit centrum circull
WABC ) erit & EB, maior, quam
ED, pars quam totum , quod
<efabfurdum

@SEFNSe

THEO.

1
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THEOREMA XI
g .PROPOSITIO XII,

8i due civenli fe fe extoyins come
timgant , linea reda, quand
Ontra corum adiungirur o pev
contaitnm sranfivit .

trculi duo ABC,DBE, tan-

gant fe exteciusinB, &
ceneriim circuli ABC,fit P, cire
culi vero DBE , centrum fit G.
Dico reétam exteafam per F,
& G, tranfire per contalta B.
$i enim non tranfir, fecet cit-
cumferentias inC, & E, du-
canturque 2 centris F, G, ad
B,contaGumrede FB,GB.
Quoniam jgitur in triangulo
JFBG, latera duo BF,BG,ma:0-
ra funtlatere FG: Eff autem.s
seda B F, rele FCequalist

Co G 2. (quod
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{quod F ponatur centrum cire
culiABC,) & re@a BG. refdz
GE,zqualis, (quod G.ponatur
centrum circuli DBE) erune
& re&te FC,GE,maiores quam
reda FG , pars quami totum.,
{cum FG, cftineat preter FC,
GE, re&tam adhuc CE, ) quod
eft abfurdum. Si igitur duo cir-
culi fe fe exterius contingant,

&c. Quod erat demonfirands.
THEOREMA XII.
PROPOSITIO XIII

Cirenlus cirenlum non tangit ixn
S pluribus puntlis, quam une,
Sine intns, fine extra
18ngat «

FYAngit fe (e circuli ABCD,

AECF, intus . fi fieri po-

tei, in pluribus pundtis,quam
. . vao
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vno,A,& C.Aumantur auteng
ceantra horum circulorumy G,
H, que¢ diuerfa erunt, per qua
reta GH,in vtramque partem
exrendatur, quan necefle eft
cadere in contactus A, & C. -
Itaque cun G, fit centrum, &
redta AGHC, diameter, dimde-
tur AGHC, bifariam in punlo
G. Simili ratione dinidetur ea-
dem AC, bifiriam in H. quod
eft ablurdum . Vna cnim recta
in vno dumraxat puncto diui-

. ditur bifariam . Si namque GC
eft dimidium totius AC,eric

" peceflario HC, dimidio minor
cum fic pars dimidij GC.

«SERSE

G 3 THEOS

-
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THEOR EMA XIIL
"PROPOSITIO XIV.

1 Incircnle aquales vefle lines .
t " qualiter distant & centro. F¥

que agualiter diffant a cen-
] o, aquales funt inter Jo .

Int in circulo ABCD,cuins
centrum E, duerellz z-
quales AB, CD . Dicoip(as 2-.
qualiter diftare 4 centro E. .
Ducantur enim ex E, centro
ad re&tas AB,CD.duz perpen-.
diculares-EF, EG , & ¢oniun.
gantur reéte EA,FD, Secabunt
reéte EF, EG, rectas AB, CD,
bifariam. Q:are cum tote AB,
CD, e¢quales.ponastar, eruxt
& dimidia earum, relte videli-
cet AF,DG, gqualia . Quoniam
bgitur quadrata re@arsm EA ,
A . C ED,

,‘\;
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®D , ¢qualium, inter fe fun§
equalia ; Quadratum autem s
reéte EA, ¢quale eft quadratis
rectarum & quadratarum re-
&z E D, quadratis retarum.s
P.G,G E: 'Erunt quoque »
quadrata reétarum AF, FE,
#qualia quadratis rearum_s
DG,GE Ablatis ergo-quadratis
gqualibns zqualium reftarom
AF.DQ, remancbunt quadrara
re¢tarum FE,GE equaiia,ideo=
que & rele EF, FG, zquales
crunt. Diftant igitur per 4.de-
fin. huius lib. rete AB, Dy
gqualiter 3 centro E. :
-~ Rurfus diftent reéte AB,CD,
¢qualiter a centro E. Dico eas
inter fe efle gquales. Ducanw
tur enim iterum ex centroE,
ad AB, CD, perpédiculares EF,
EG, qu# per 4. definit. huius
lib. equales erunt; diuidentq;
gelas AB,CD bifariam, Ductis
RS G 4 igi-
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Sgitur ré&is EA,ED, erudt-eark
quadrata ¢gqualia: Bt autem
quadratum retz EA , equale
quadratir retarum AF, FE; &
quadratum rete ED, 2quale
quadratis re&taram DG , GE .
Igitur & quadrata re@arum »
AF, FE, gequalia funt quadratis
re¢tarum DG, GE; ideoquens
ablatis zqualibus quadratis ¢-
qualium reétarum EF, BG, re-
manebunt quadrata reacum
AF, DG. ¢qualia ; atque adeo
rete AF, DG, ac proptereas
earum duple AB, €D, gquales
quoque erunt . Itaque incir-
culo ¢quales reéte lineg. equa-
liter diftant 2 centro,&e¢.quad
erat demanftrandum, - .

THEGS™
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THEOREMA XIW
. PROROSITIO XV.

2n civeule mianima quitham linsk
ef diaws eter ) alinrwm antewn.s
Propimquier cenire o ¥expetiora
Jempar maior .-, ,

N circulo. ABEDEF, cuius

. ceatrum G , diameter fig

A F; & re&la ¢ propinquiar
Hi, remotior autem CD. Dico
omaium efle maximam AF, &

* Hlmaiorem quam CP.Rucag~
tur epiovex G ,. centro retx
GK, GL, perpendiculares ad
CD, HI. Etquia remotior efk
CD,a cétro,quam HIecit Glg
maior quam GL  per 4. defin,

. huius lib, Ab{cindatur ex GK,
recta GM, ipfi GL gqualis.atgs
pec.M, cdnca_:ué BMB.pex}en; :

. s
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dicularis ad GX , & conne&is-
tir reétg GB, GG, GD, GE ,
Quoniam igitur reéte perpens
diculares GMiGLyequales siity
equaliter diftabuat reéte BE,
HLA centro, per gdefin. huius.
lib. & ‘ideo inter fe -wquales
erunt. Rurfus.quia see GB,
GE,majores Quidem funt re®a

" BE, ¢quales autem diametro

AF; etit & diameter AF.maior,
quam BE. Eidem ratione ofté-
detur AR , maidr omaibus alijs
lineis . Delnde quialatera GB,
GE, trianguli BGF , 2qualia_,
fant lateribus GC,CD, tridguli
CGD ; & angulus BGE, maior
eft angulo CGD:; erit reéta BE,
maior quam CD; atque adeo
HI, que equalis oftenfa fuje -
ipti BE,maier quoque-erit qui
GD. In circulo igitur maxima
quidem linea eft diameter,%c, -
Quod erat demonftrandum, -
o « < THEO-
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‘THEOREMA XV.:
© *FROPOSITIO XVL * °

Que ab extremitate diametri ond
tufque cireuli ad angulos red
" Bos dutisar,extra ipfins citens
lumicadet ; & in locum intey
" ipfam veitam lineam, ¢ peris
*. pheviam comprabenfunmaltera
yelta liheh non cadet:C> femia'
* cirewliyguidem angulus , guo~
' quis angulo acuto reftilineo.
= maior, ellireliquus ansem_mri='
T Bov. - : S e
N ¢irculo ABC, cuius cena:
trum D,diameter fit AC,ad*
quam ‘ex A, punito extremo.
perpendicularis ducatur. Dico -
hanc lineam perpendicularé:
neceffario extra citculomcas
dere. Sienim - cadit intra ipy?
b TG 6 . fum,
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fum,qualis eft AB;duéts DB,e<
runt duo goguli DABDBA, =-
qiales,ledDAB,retus eft, pec
conftru&ionen:lgityz & DBA
redtus éfit,quod ett abfurdum.
Dyo enim.anguli in. triangulo
minores fuat doobusredkis -
Non igitur cadet perpendica-
laris intra circulum; peq; ean-
dem ob caufam in ipfam cir-
cumferentiam,fed exera,qualis
eft EF. Dicoiam ex A, inter A
E.retam , & circumferentiam
AB , non pofle cadere alteram
redtam. Gadat enim,f fieri ﬁf;-
teft, reéta AG, ad quam ex.D,
ducatur perpendicularis CH ,
fecans circumfereatiam i
quz neceflario ad partes ane
guli acuti DAG,cadet, ex co-
roll.2 propaf. 17. lib. 3. Quar
niam igisur jo triangulo DAH,
duo anguli DHA,DAH , mino-
tes funt duobus rectisik DHA,

L. s

\
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rellus eft.per conltru@ionem,)
erit angulus DAH. reto my
nor,ideoque redta DA, hoc efty
redta illi zqualis Df,maior erit
quam DH,pars quam torum.s,
quod eft abfurdum . Non igir
tur intercipietur recta inter
AE,& circumfecrentiam AB:fed
?uzcunque ex A, ducapurine

ra AE, ea fecabitcirculym.
Dico denique angulum femis
€irculi, contentumn diametro
AC, X circumfcrentia AB, ma-
forem efle omni acuto angula
tetilineo; reliquum veroane
gulum contingentiz , qui coa-
tinetur redta AE , X circumfe-
rentia AB, mino:em effe omni
acuto angulo re&ilineo . Qo=
niam enim oftenfum eft, ouné
retam ex A,dulamiiofra per-
pendicularem AE.cadereintra
circulum, faciet neceffario ea
linea,cum AC,angulum reltili-
aeum
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neum ACtttini minorem angul
fo'Témicircyli-; 2t vero cumo

.AE.anguluthredhlineuin acas
tuth majoreth angulo contine
eliti#,curi ille fit pars angull
emicirculi, - hic vero totunx
quidpiam-telpe&td: anguli ¢3-
tingentiz ., "1d ‘quod liquido
tonftitydu&le reda AB-, quo-
modocundqe infra AE. N2m cif
Hizclinea AB, intra circulun
tadat,vt demonftratum eft, es
rir apgulus redilinevs acutas
CAB, winor angulo femicircus
li contento fub diametro AC,
& circumferentia ABC,cam_s
flle huius fit pars: Anguins ves
to conticgenti¢ contérus fub
tangente finea AE, & circums
ferentia ABC,minor angulo re-’
&ilineo acuto BAEquod ille_s
Fuius pars fit. Eademque ra-
tio £&t de ombibus alijs angulis
acutis reltilineisy-cum omaes
o con-
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sontineantura diametro AC,
wvel tangente AE, & reQlis ex
A,fub AE, dullis, quz omnes *
ingra circulum cadent, vt de-
moanitranimus . Angulis igitug
femicirculi maior eft omnia-
cuto aagulo redtilineo, relia
qQuus autem angulus coatine
gentig.minor. Itaque quz ab
extremitate diametricuiufque
circuliad angulos re&tos ducis
tur, &c. Quad erat oftendens
dum' . sy

PROBLEMA IL
" PROPOSITIO XVIL

A dato pundo_yeffam Iimlm:ﬁ
Aucere,qua datum tan.
gut cireslum o

X pun&to A, 'duccnda/_ﬁt,
linea, qua tangat circu. ,
Iun
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lum BC.cuius centrum D, Bue

- catux redta AD, f{ecans circu«

lath BC, in B, Déibde centro
B,interuzilo,autem DA.defcrie
batur circulys AE& ¢x B edu’
catur B E perpendiculatis ad
AD , fecans circulum AE m B/
Dudla deniq; reéta ED,fecanse
circult BC, m C. cosne&atur
telta AC: gquam-diGo rangere
<cireulum BC, in C, Cam enim
duo latera DE;DB. trianguli B
DE,equalia fint duobus lateri
bus DA, DC, trianguli CDA, v
trumg; viriq; vt conffat ex cie
“culi definitione;angulufque D,
contentus dillis lateribus fit
communis : Erunt & bales B
E,CA.& anguliDBE,DG 4, fud.
peripfas,zquales . Eft autem
DBE,reltus ex conftiadlione.
1g:tur & DCA,redtus erit. lta.
que CA,cum fit perpendiculz-
51> ducta ad €, exprenum .

= "

[}
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midiametri CD, tanget circus .
Jum,per corollarium praecedé-
tis propofitionis . A dato ergo
punto A, duGta elt AC, re&ta
tangens circulum BC , in C,
quod faciendum erac,

THEO REMA XVL
PROPOSITIO XVIIL.:

Si circulum tangat velin quapid
linea , Acentro autem ad con
salum adisngatur vela qua-

" dwm hines : que adiunita fue-

. y1t s adspfam contingentem s
< perpendicilavis erit.

- EQa linea AB.tangatina

.G, circula CD,cuius cen-

trii Ey& ex Eyad C,recta duca-

tur EC. Dico EC, perpendicu-

larem efle ad AB. .Si enim non

cit,ducatur EF, perpendicula-
. H m
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*. {um BC,cnias centrum D, Das
- eqtus recta AD, fecans cCircu«
fuh BG, in B, Déide ¢ehero
1+ D,interuatlo,autem DA.defcris
L. bdtur circuhis AE,& ¢x B edu’
catur B E perpendicularis ad
AD, feeans circulum AE i B
Buls deaiq; re&a ED,fecante
‘ eivcnlg BC, m C. coane&atur
‘ fella AG: gquam-dico tangere
<ctrcalum BC,; in C. Cam enim
due latera DE;DB. trianguli B
' » DE,equalia fint duobus lateri~
bus DA, DC, rrianguli CDA, v-
trumg; vtriq; vt conffar ex cic
“culi definitione;angulufque D,
contentus diflis lateribus fic
commuiis : Erune & bafes B
| E;CM & angnliDBE, DG 4, fud.
) peripfas,zquales . Eft avtem
DBE,reltus ex conftradtione.
1gitur & DCA,rectus erit. [ta.
quée CA,cum fit perpeadicula~
m ducta ad €, exprenum fe.
mis
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midiametri CD, tanget circus .
Jum,per corollarium przcedé-
tis propolfitionis . A dato ergo
puncto A, duCtaeft AC, rela
tangens circulum BC , in G,
quod faciendum erac,

THEO REMA XVI.
PROPOSITIO XVIIL.-

Si circulum tangat vefta quapid
linea , A centro autemn ad con-
2alum adiungarur reila que-

" damm linea : qua adiunita fue-

w1ty ad 1pfam contingentem.s
< perpendicularis erit.

- EQalinea AB.tangat ins

.Gy circuld CD,cuiys cene

trii Ey& ex Eyad C,reéta duca-
tur EC. Dico EC, perpendicu-
larem effe ad AB. .Sienim non
eft,ducatar EF, perpendjt;;ll-

-
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ris ad AB, fecans circumferens !
tigm in D. Qyoniam igiturin_»
triangulo CEF, duosanguli
ECF, EFC, minores funt
duobus rellis; Et et EFC
re&tus.¢x conftructione : erit
ECF,minor. Quare maior erit
g&&da EGhog eit,ED,quan: EF
pars quain torum,quod eft ab-
fuidum . Eft igicvr EC,perpen-
dicularis ad AB . Quare fi cir-
culum tangac.reda quapiam
linea,&c. Quod -demonftran.
dumerat., . - . .

- Aliter ECinon eft perpendis
tuiaris. ad AB, eritalter angu-
lorum ad C, obtufus , X alter
acutus. Sit ergo ECB,acutus,
«quai cumm maior fiv angulo femi-
-circuli ECD,erit angulus fomi-
<irculiminor anpulo aliquo as
-cutorqyod eft abfurdum Om-

+pis figidem. angulus femicita,
-suli-maior ¢f} amaiacuto ., :*
w4 IHEOS
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THEOREMA XVIL
PROPOSITIO IX.. .

Si cireulum tetigerit recta quapid
linea,s contaltu autem redtas
« linea ad angulos vedos ipfi X
Fonts excitetur ; In excitht
~ arvit.cemirnm cirenki . '

T Angat reta AB,circulum,
-8 CDE,in Ci& ex C, ducad
tur CE,perpeadicularis ad AB
Dicoia CE, efle centrum cir-:
cnli. Sienim eft extra CE, fiei
F,centrum,a quo ad G, ducad
tur reéta FC,qua perpendicus:
lasis erit ad AB, Quare re@us
aogulus FCB; re@o angulo EG:
B,zqualis erit pars-toti : quod*
et abfurdum.Non igitur extra’
.CE, centrum .circuli exifter’, - -
Jtaque fi circulum :etig;rg red
c a



O e

&a quazpiam linea,kc. Quod ¢
¢rat demonfirandum.

THEOREMA XVIIL
' PROPOSITIO XVIIL

|

 In civenloangulus ad centrumis
duplex eft anguli ad periphe-
riam, cum fuerit cadempuxi- |
pheria bafis angulorum,

N circulo ABC, cujus cen-
trum B,{uper bafin BC,cé-
flituatur angulus BDCad ¢é
tram , & fuper eandem bafin
angulus BAC, ad peripherii,
Diceangulum BDC.duplom.s.
effeanguli B4C. percentrum
Dyreéda extendatus AE: Quo- .
« miam-igiturredde DA,DBequa
" lesfunc.erune anguli D4B,DB
Aequales: Eft autem exter- |
qus angulus BDWS-bdpo-
- us
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bus angulis internis DAB, DB
A. Quare BDE, duplus erit al-
terius eorum,ve anguli DAB,
Eodem modo duplus oftende-
‘tur angulus CDE,anguliDAC.
Quapropter totus BDC , da-
plus erit totius BAC. Quando
enim dug magaitudines dua.
rum funt dupla.fingulz fingu-
larum,eft quoque a¢ rrs.:tnm
ex illis aggregari ex his dupki.
Cenftat ergo propofitum , &
eodem fere modo oftendetar
alijs cafibus .

B

SRR

THEO-
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THEOREMA XIX.
'PROPOSITIO XXI.

I cireulo, qwi in cdqm fagm:i%
00 funt, anguls funs, intey.
© Je agquales

TN circulo ABCDcnius cen
XL trum E exiftane anguliAy
& B, in fegmento DABC. Dico
eos effe equales. Sic cnim feg-
mentum DABC,primum femi~
circulo maius; & ducantur re-
Q2 DE,CE,ad ceatrumE.
Quoniam igitur angulus DEC,
ad centruin, duplus eft tam
anguliD A C, quam DBC, ad
eripheriam , cum omnes_ha-
eant eandem bafim DCierunt
anzuli A & B, dimidiate partes
aaguli E. Qnare inter (e equa-i
‘e; crunt . Eademgque ratione
T omnes
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omtes alij anggi exiftentes in
fegmento DABC, oftendentur
effe equales .

THEOREMA XX
PROPOSITIO XXIIL

Quadrilaterernm in circnlis de-
Jeriptorum awguli , qui ex ad-
ue-fo, Awobus rectis [unt aqua-

- des.

N circulo, cuius centrum E,
infcriptnm fic quadrilateri
ABCD. Dico duos angulos op-
pofitos ABC,CBA .Item BCD,
DAB, zqualss effe duobus re-
&tis. Dudllis enim diamerris
duabus quadrilateri AC, BD,
erunt duo anguli ABD, ACD,
fn codeni fegmento ABCD , -
quales . Similiter erunt duo
anguli CBD, CAD, in codem_»
fce
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fegmento CBAD, zquales.
Quare¢ duo-anguli ABD , C3D,
hoc eit, totus angulus ABC,
equalis eft duobus angulis AC
D, C A D. Additoigitur com-
muni angulo CDA , erunt duo
anguli ABC, CDA, equale: tri-
bus angulis ACD, CAD, CDA.,
Sed hi tres #quvales fune duo-
bus redtis . Igirur,& duo ABC,
CDA , duobus erunt rectis -
quales. Eodem wodo often.
demus, angulos BCD,DAB,
duobus efle refis equalese
Nam ryrlus duo anguliABD,
ACL , funt 2quales: Item duo
BCA, BDA; ac propterea totus
angulus BCD, duobus angulis
ABD,BDA,equalis erit, Addito
igitur communi angulo BAD;
erunt duo anguli BLD, BAD,
equales tribus angulis ABD),
BDA,DAB . Sed hitres fune
¢quales duobus Jretis . dlgitux
u~
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& duo BCD, DAB, duobus res
&is gquales erunt . Quadrila.
terorum igitur in circulis de-
fcriptorum, &c. Quod demone ¢
ftrandum erac. - ‘

THEOREMA XXL
PROPOSITIO XXIIL

Suter eadem yeBa linea, duo fsps
menta circnlorum fimilia, &
inagualia , non conitisueniny
ad eafdem partes.

S I enim fieri potelt fuper
) recta AB,conftituantur ad
cafdem partes duo fegmentas
fimilia.& ingqualia ACB,ADB.
Peifpicuiam et autem, quod fe
folum interfecent in pundlis
A,& Bicireulus enim circulum
non fecat in pluribus punctis .
quam ducbas . Vnde periphe-
H xa
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¥ia vnius fegmenti tota erit ex»
tra-peripheriam alterius . Du-
catur igitur re&ta AD, fecans
circumferentiasinC, & D, &
conneRantur reéte CB DB.
Quoniam igitur fegmcnta po-
nuntur fimilia, erit per 10. de-
fin. huius lib.angulus ACB, -
qualis angulo ADB, cxternus
interno : quod eft abfurdum
‘Non igitur fegmenra funt fimie
lia : -Quare {uper eadem refta
linea, &c. Quod erat demon-
firandum . -

THEOREMA XXIL
PROPOSITIO XXIV.

Super aqualibus reitis lineis , f5-
- milia cirenlorum fegmenia_s
© funtinter fe aqualia .
SVpcr reclis lineis equalibus
48,C D .conftituta fint
fC -
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fegmenta fimilia AEB ; CFD,
Dico eainter (¢ effe zqualia,
~Linci enim AB, CD, cum fint
equales, congruent inter fe, &

altera alteri fuperponatur.
Dico igitur & fegmeatum AEB
fegmento' CED congruers, §i
enim non congruit, cadet aut
extra,aut intra,aut partim ex-
tra,partim intra. Quod fi extra
cadat,autintra , conflitcueatur
fuper cadem reita CD, duo
- fegmenta AEB, AFB, timilia, &
fnequalia , quorum vaum to-
tam extr2 alud cadit , quod
eft ablurdum ., Demonitratum
enim et conerarium. Quod &
partim extra cadat, partimin-
tra, fecabunt {e feia pluribus
‘pundlis,quam duobus,duo cir-
culi. quod et abfurdum . Cit-
culienim noa fe fecant in pla
ribus punctis, quam duobus .
‘Congruet igitur fegmentnmes

S 2 AEB,
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- 4BB, fegmento CFD, atque

. adeoipfa inter fe zqualia e¢-
nt. Quocirca fuper equali-
us rehis lineis, &c. Quod e

jat demonitrandum .

PROBLEMA I’

PROPOSITIO XXV.

'éirmli Jegmento dato,defcribeve
" cirewlumycnins eR fegmentum.

It fegmencam circuli ABC,
AJ quad perficere oporteat ,
Subtendatur resta AC,qua bi~
fariam fecetur in D,piéto, per

quod perpendicularis ducatur -

LB, coaneltaturque AB. An.
gulus igitur DBA, vel waior eft
angulo DAB, vel 2qualis , vel
minor. $i maior,’quod quidem
conringet,quando fegmentum
ABC,minus fuerit femicirculo;
P 2 Tunc

-
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Tunc enim, quia BD trific per
centram;ex corollario propof.
1. huius lib. quod eft extras
fegmeatum , cum ponatur efle
minus; erit DA, maior,qui DB,
cum DB perficiens diametrum
fit omoium minima, quz ex
pun&to D, in circunferentiam
cadunt. Quare angulus DBA,
maior erit 2ngalo D 4B. Jomni-
no fi eft fiatqs angulus BAE, -
. qualisangulo DB 4,& fzcet re-
éa AE,reétam BD, produétam
in E. Dico E, efle centrum cir-
culi, cuiusfegmentum ABC. .
Ducta enim recta EC,erunt la-
tera AD,DE, trianguli ADE, 2-
qualia lateribus CD,DE, triane
- guliCDE, & anguli contenti,
relli. Quare bafes EA, EC, 2~
quales eruat. Eft autem & EA,
®qualis ipi EB, quod anguli
EAB,EBA, zquales fint . Igitur
tees linez EA, EB,EC, ¢quales
: 3 erune,
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€runt, ac propterea E, centrit’
erit circuli ABC, quandoquidé
ex E; plures quam duz ree
zqualés cadunt in circumfe-
rentiam .

THEOREMA ' XXIIL
PROPOSITIO XXV, "

In agualibus civenlis 3 aquales
“anguli. aquakibus peripherifs.
infistunt , fine nd centra, fiue
ad peripherias conflitsts info-
- flant .- .

N circulis zqualibus ABC,
DEF, quorem centra G,H,
conttituti fint primom ad cen.’
tradnguli equales AGC, DHF.
Dico petipherias AC, DF , qui-.
bus fofiftunt , fiue fuper quas
afcenderunt, efie gquales . Su- -
mantur ¢nim in peripherijs
. N - ABG
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ABC,DEF;-duo punia. B:E, ad
que-reite ducantur AB,CB,
DE, FE, conne&anturque res
¢te AC,DF Quoniam igitur an=
guli B,& E, dimidij funt 2qua-
Lium angulorum G,& Hj erunt
& ipfi equales inter fe. Quare
ex definitione fegmenta ABC,
DEF,fimilia erunt . Et quia la<
tera AG,GC,trianguli AGC, 2-
qualia {unt lateribus DH , HF,
trianguli DHF', propter Circue
lorum ®qualitatem, & anguli,
quos contment,G,H, zquales,
ex hypothefi; erunt bafes AC,
DF,¢quales. Cum igitur fegmée
ta fimilia ABC, DEF, int fuper
lineas. ¢quales AC, DF), erunt
ipfainter fe gqualia .-Quare fi
2 circulis zqualibus dematur,
remancbunt , & fegmenta AC,
DF, inter fe equalia; atq; adeo
-peripherie 4C, DF : Quod eft
propofitum. : '

oo 4 Sint



6  Baclidis Blem. _
' Sint deinde ad peripherias
coafticuti duo anguli ¢quales
3, & E. Dico rurfus , periphe-
sias AC, DF, fuper quas afcene
derunc,effe zquales. Erunt e
nim,vt prins, fegmenta ABC.
PEF.fimilia, Cum igitur fin¢
fuper zquales lineas AC, DF :
{cum enim anguli G, H, zqua-
les fint , quod. fint dupli angu.
Jorum zqualium B,& E:erunt,
vt prius,rez AC,DF equales)
crunt ip(a jinter fe aqualia . Si
sgitur i circulis equalibus de-~
grahaatur, remancbunt & feg-
menta2 ACDF, zjualia. Inz-
qualibus itaque circulis, equa-
les anguli, 8c. Quod erat de.
moaitrandum .. .

5" "‘ :HEO}‘
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THEOREMA XXIV
PROPOSITIO XXVIL.

In aqualibns civenlis, anguli, qué
aqualsbus pariph erifs infifinns,
Junt.inter fe aquales , fine od
centrs, fiue ad poviphoring cone
Jientiinfiitane. -

IN circulis zqualibus ABC,
DEF , quorum centsa G,H,
jnfitant primum anguli ad cé-
tra AGC,& DHF.»qualibus pe
sipherijs AG, DF . Dico
los AGC,& DHF,2quales eﬁc .
3i enim pon funt zquales , fic
angulus G, anioc; fiseque 28~
gulus AGI, equalis angulo DH
F. Erunt igitur peripheriz Al
DF, ¢quales, Camigitur peri-
pherna AC, zqualis ponatur pe
ripheriz DF, erunt peripheriz
Al AC, inter fe equales, pars,
. v H 5 &
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& tétum;'quod eft abfurdum?
Sunt ergoacguliAGC, DHF ,
zquales , o

Infiftant deinde eildem peri-
phetijs gqualibus AC, DF , an-
guli B,&E,ad peripherias,quos -
rurfus dico equales effe, Nam
fi alter;vt-ABC, maior eft : fat
angulo E,equalis angulus ABI,
eruntque peripheri¢ A1, DF,
¢quales . Quare;w¢ prius,erunt
glen'pherig ALAC,¢quales,pars

totum ; quod ett abfurdum .
Suat ergo anguli ABC, DEF, ¢-
quales. In equalibus igitur cir-
culis, anguli,qui gqualibus pe-
ripherijs infiftunt , &c. Quod
demonftrandum erat . ‘

THEO:
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THEOREMA XXV.
 PROPOSITIO XXVIIL

I8 aqualibus cireulis, aquales res
&e linea aquales peripherias
suferunt , masorem quidemes
maiori, minors aRsem mineri ,

N circulis equalibus ABC,
, DEF, quorum centra G, &
H, fint rectz equales AC, DF
Dico maiorem peripheriam s
ABC.equalem efle maiori DEF
& minorem AC ; minoitDR
Du&is enim rectis AG; GC, D
H, BF, erunt latera.AG , GC
trianguli AGC, ¢qualia lateri-
bus DH , HF, trianguli DHF
Ponantur .autem & bafes AC,
_DF, equales . Igitur 2nguli G ,
% H,¢quales erunt:ac propte-
sea penpheriz AC,DF, quibus
' H¢G in:
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infituat , ¢quales cruat; quz
ablatx ex totis equalibus, re-
linquent etiam ¢quales ABC, |
DEE. {a gqualibus ergo circu- |
lis zquales reétz linez , &c,

Quod eray demonfirandom. -

"THEOREMA XXVi. |
PROFOSITIO XXIX.

o 2anslib . u*, , -
!-" pnpb‘“‘ ar:::.“:gnks 12:‘1‘!

llll cieculis eifdem equalibus
‘A ponantur equales periphe.
riz ABC ,DEF; ltem AC, & |
DF . Dico rectas AC , DF, qug |
eas fubtenduat, cfle gquales, "
Dulis .enim lineis, vt prius |
¢ruat laters AG,GC, trianguli

A GC, equalia lateribus DHy™

#F, sinoguli DRE ; Syrt ;‘uzé
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& anguli G,H, zquales , quod
®qualibus peripherijs AC, Dg
intitanc . Igitur bafes AC, D
squales crunt. 1n zqualibus
ergo circulis;equales periphe-
ﬂm . ) ’

PROBLEMA IV
PROPOSITIO XXX.

Ratam pcripl;criam bifariam
Dl J-“m . R v

S It peripheria 4BC, fecaft-
da bifviam . Ducatur re-
&a fubteadens AC, qua divid
bifariam in D,erigatur perpen-
dicularis DB,quz peripheriam
ABC,bifariam fecabit in B.Du-
&is enim reltis AB, CB, erunt
latera AD, BD, trianguli ADB,
zqualia lasesibus »CD,DB,tﬂa. .
. T gu
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guli:CDB : Suntaurem & ans
guliad D, equales, nempe re-
&i. Igitur & bafes AB, CB, 2-
quales erunt ; ac proptereds
peripheriz. AB, CB, erunt -
quales . Datam ergo periphe-
riam bifariam fecuimus. Quod
crat faciendum . _

THEOREMA xxvu
PROPOSITIO XXXL

In m'mlo ugulm qui in fnm—
armIo,re&u: eit: qui autem i
" maAiore fcvmemo,mrmr récdo :
qus vero 1n minove fegmento o
masor eff reio . Et infuper ane
Sulns masoris fegments y veito
quidem maior eft: Minoris ase
2em fegmenti angulus , minoy

_ eftvecto,
Irculi enim A B C, cuius
centrum D, diameter fie

AG,
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A C, cenftitvaturque ip fem¥
circulo angulus ABC,exiftetq;
angulus BAC,in maiori fegmé-
to CAB . Conftituatur quoque
in CEB, minori fegmento an-
gulus BEC . Dico aagulii ABC,
in femicirculo reGum efle; ana
gulum vero BAC, in maiore»
. fegmento, minorem re@to : &
angulum BEC, n minori feg-
mento, maiorem redto. Item
abgulum maioris fegmen ti cGe
prebenfum reéta BC, & peris
pheria BAC,¢fle re o maioré,
At angulum minoris fegmenti
comprehenfum re&ta BC, &
peripheria BEC, reto mino-
rem . Ducatur enim re&ta BD,
ad centrum; & extendatur AB -
in F. Quoniam igitar reéte DA,
DB, g¢quales funt, erit angulus
DB, angulo DAB, equalis.
Eadem ratione erit angulus
DBC, angulo BCB, equalis,
i ileo-
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fideogue torus angulus ABC,
duobus angulis BAC, BCA , 2.
quaalis erit . Eft autem & angu-
{us FBC, externus eifdem duo-
bus internis angulis BAC,BCA
& triangulo ABC gqualis.Qua.
1¢ equales erunt inter fe an-
guli ABC,FBC; ac propterea.
vterque rectus . Redlus igitur
et angulus A-BGC; quod ¢ft
primum, - '
Quoniam vero ig: triangnio
ADG, duo anguli ABC, & BAC
funt duobus rellis minores; Ee
eft angulus A B C often{us re.
&us : Erit angulus BAC,in,
fegmento maiori,réo migor
quod et fecundum . - .
Rurfus,quia in quadrilatero
ABEC, intra circulum defcri-
pto,duo anguli oppolfiti BAC,
& BEC, funt duobus retis 2-
quales; Er angulus BAC often-
fus eit redlo minoy : Erit BEG,
angu-
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angulus in {egmenro minores
refto maior: quod eft tertium.

Quartum patetex demon«
ftratts angulis enim fegmento-
rum, vel additur, vel detrabie
tur reélo,

THEOREMA XXV
PROPOSITIO XXXIL

Si civenlum tetigerit aligua reda
linea,a contalln auremn ptods-
eatur quisdam reiin lLinea cir-
culum fecans: Anguli,quos 4d

“eontingentem facir, aquales sie
“dfs, qus in alternis circmli feg=
mentis confistunt angulis .

Angat re&ta 4B, circalum
: CDE,in C, pun&o, 2 quo-
ducatur recta CE,dinidens cir
culum in duo fegmenta, inos
quibus fiant apguli CGE.CDE,

o Pico
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Dico angutum ACE, equalem
efle angulo CGE, in alterno
fegmento ; & apgalum BCE,
angulo CDE ,in alterno quogs -
fegmento. Dulta igitur re@a
CF,per centrum, conneflatur
refta EF : eritque CF perpen-
diculaiis ad 'AB, & angulus
CEF.reltus; ac propterea reli-
qui anguli ECF, EFC, quiales
erunt voirefo, vt angulo re-
€ L€F . Dempto ergocom-
mum angulo ECFerit reliquus .
A CE, telique CF E, zqualis
elt autem angulo CFE -¢qualis
quogue angulus CGE, cum-v-.
terque fitin fegmento CGE o
Quareasgulus A CE, angulo
CCFygqualis erit, Quoniaps
veroin quadrilatero CD E G,
"duo-anguli CDE, CGE, duobus
funt rectis zquales: Sunt auté
& duo anguli ACE, BCE, duo-
bus redtis gquales ; fi auferans
B tur
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tur ®quales anguli ACE, CGE,
remanebit angulus B C E , an-
gulo CDE,equalis , Si circulum
‘igitur tetigerit aliqua reéla lis
nea, i contadtu autem, &c¢.
Quod erat ofiendendum,

PROBLEMA YV,
FROPOSITIO XXXIL

Super datavecialinea deferiberd
. Jegmentum cirenli, qued cad
pint angulum. aqualem Aate
snguloredtilineo, .
D pun&um Ajfiat angulus
DAB, gqualis angulo C -
acuto; &agaturad DA , per-
peadicularis A E, qua cadee
fupra AB . Fiitdeinde angule:
FAB, equalis angulus FB 4, {¢+.
cetque BF, re&tam AE,inF. :
Eruntigitur reétz FA, FB, a2«
quales . QuareficcatoF, &.
jo-
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fateruallo FA , circulus defcri.
batur AGB,tranfibit is per B.
Bico igitur angulum in fegmé.
to AGB , quod defcriptum et
fuper AB, efle gqualem angulo
C. Fiat enim angulus in dicto
fegmeato AGB. Quiaigitur AE
per centrum F, tranfit, &ei
perpendicularis eft DA, tanget
DA, reQacircalumin A, per
Coroll. propof. 16. huius lib.

Quapropter angulus DAB.hoc

oit, angulus datus C, ¢qualis
erit angulo G, in fegmeanto al-
terno AGB. o
Sivero fic angulus dacus H,
obtrufus . Fiat rurfus angulo H,
equalis angulus 1AB, & agatur
ad 14,perpendicularis AE,que
fupra AB,cader. Reliqua ome
nia fiant , vt prius, defcriptfiqi

crit fuper AC,fegmémum AKB, .
ia quo angulus K, equalis eftﬁ

angulo dato obtufo H. Nam -
-a an-~
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singnlus 1AB, hoc eft , anguing
datus H, gqualis e angulo X,
in aleerno fegmento AKB. Ea-
dem enim eft demontftratio.
Itaque fuperdata reQalinea
defcripfimus fegmentum, &c.
Quod ‘efficiendum erac. :

' PROBLEMA VI.
PROPOSITIO XXXIV.

" A dato cireulo Jegmentum abe
Jeindere capiens angulum ¢-
qualem dase angulo reédslines,

tus circulus it 4 BC, 2

quo 2uferre oporteat feg-

meatum, in quo angulus exi.

ftés gqualis fic dato angulo D,

Ducatur reta EF,tangens cire

r culumin A, Fiat deinde angu-

Jus FAE, equalis’ angulo dato

. Dico igitur triangnlem s
t . ACB
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£54CB,infegmento ablato ACB;
squaleny effe dato angulo D,
Eft enim aogulus FAC,2qualis
angulo B, in alterno feg.uento
ACB.Cum ergo angulo dato D,
factus fie zqualis angulus FA
C,erit quoque angulus B, an-
gulo D, zqualis. A dato ergo
circulo abfcidimus fegmentum
ﬁCB » &c. Quod erat facien-
um. o

. THEOREMA XXIX
igf .PROPOSITIO XXXV

#

8iin civeulodne #ele lines fefs
- - smutso fecuerint , pollanguluns
sompraven[um [ub fegmentis
vnius,aquale et ei ; quod [ub
- Jegmentis alterius compreben-
dsenr, rectanguls . ‘
Ecet CD,tranfiens per cé-
rrum retam AB, non bifs-
C riam,

‘

\
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riam . Secetur ergo AR, bifa.
riam in G, ducantirque recte
¥G.FB,eritque FG, perpendi-
culirisad AB. Quoniam reta
CD, divifa et bifariam in F, &
noan bifiriam in E,eric {ane re-
&angulum fub CE,ED, vnacii
quadrato re¢te FE , zquales
quadato re&tz FD, hocett,
quadrato rectx FB: Eit autem
quadratvm reltz EF,2quale
guradratis re@arum FG,.G 7, &
quadreatum redtz FB,zquale s
quadratis rectarum FG (B, e-
rit quoque refangulum fub
CE,ED, vna cum quadraris re-
&Earum FG GE.¢quale quadra
tis rearum FG,GB, Dempto
ergo communi quadeato reta
FG, remanebit re&angulum
fub CE,ED,vna cum quadrato
redte GE,zquale quadrato re-
&tz GB Arquieriam re&angu-
}um fub AE,EB, vba cum qna-

AT drato
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eniin DA, fecans vecunque_s «
Divifa ergo A C, bifyriam in F,
ducatur rectz EB, EC, ED,EF:
erity: BB, ad BD, perpeadicu-
larisi & EF, ad AC. Quopniam
igiur CA, diuifa eft per 2qua-
liain F, & ei addita re&ta CD,
erit reGaogulum fub.DA , DC,
vaa cum quadrato rectz CF,
gquale quadrato re&2 D F.
-Addito igitur communi ua-
-drate relte FE,erit retanguli
-fub DA, DC, vna cum quadra-
~tis re&arum CE, FE, ®quale_s
quadratis re¢tarum DF,FE: ER
autem quadratis rectarua’CF.
F E, equale quadratum rectz
E C, idéeq; & quadrari re¥e
EB; & quadratis re&arun DF,
-FE, gquale-eft quadratum re-
&g DE. Quare rectangulum_s
fub DA,DC,vaa cum quadrate
-recte EB,equale erit quadrato !
geite DE, Cum igitar quadrgs
i . - tum
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tum recte DE, ¢quale fit qua-
dratis re&tarum:DB , BE, erit

& re&angulum {ub DA ,DC,
vna cum quadrato retz E B,
equale quadratis recterum_s

. DB, BE. Ablato ergo cémoni
quadrato reétz BE,remanebit
re&taogulum fub.D4,DC,qua-
drato recte DB, ¢quale; quod
eft propofitum . Si igitur extra
circulum fumatur puadums
aliquod, &c. Quod erat de-
moanftrandum. ;
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drato rete GE,zquale eft eidé
quadrato reétz GB: propteres
quod rea AB; fella cft bifa-
riam in G,& noa bifariam in E.
Igitur re&tangulum: fub CE,ED

‘vaa cum quadraco reélz GE,

zquale eft retangulo fub AE,
EB, vna cum quadrato eiufdé
re&z GE. Quare ablato com-
muni quadrato reétz GE | re-

- manebit re@angulum {ub CE,

ED, equale rectangulo fub AE.
EB. quod eft propofitum.
Quod fi neutra per centrum
tranfeat, five vna illarum bifa-
riam diuidatur, five neutra fa-
cilé fere codem medio fict de-
monftratio : vade cum ron fit
noua difficuleas, aliud non ad-
do, fiigiturin circulo due li-
nez,&c. Quod demonitrandi
crat, .

THEO-
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" THEOREMA XXX,

PROTOSITIO XXXVI.

o Siextra civenlum [umatur pune
¥ - um aliguod , ab eoque in cir-
enlum cadant dna vedde lines
b\ quarum alteya quidem civenlid
' fecer, altera wero tangar:Quod
i - fub tota fecante, € sxterins
v 1 imter pundum , ¢ consiexam
peripheriam affumpia compra-
v - benditur reldangninm, aquale
. erit ei, quod 4tangente de~
Jeribitury quadrato .

L -
D
'
A
‘l

Xtra circulum ABC; pun<

¢um fumatur D, 3 que

linea ducatur DA, fecaas cir-

culumin G, & linea DB,circits

Jum tangensin B, Dico re&i-

i gulum fub DA,DGC, zquale effe
quadratorectz DB. Tranfcat

Vo I caim
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drato ree GE.zquale eft eidé
quadrato reétz GB: propteres
quod reta AB; felta eft bifa.
riam in G,& noa bifariam in E.
Ygitur re&angulum fub CEED
‘vaa cum quadrato reélz GE,
zquale eft rectangulo fub AE,
EB, vna cum quadrato eiufdé
re&tz GE. Quare ablato com.
muni quadrato reétz GE | re-’
* manebit re®angulum {ub CE,
ED, equale rectangulo fub AE,
EB. quod eft propofitum.
Quod fi neutra per centrum
tranfeat, five vna tllarum bifa-
riam diuidajur, five neutra fa-
cilé fere eodem medio fiet de-
monftratio : vade cum non fit
noua difficultas, alind non ad-
do, fiigiturin ctirculo due li-
nez,&c. Qiuod demoaltrandi
erat, :

[

THEO-
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THEOREMA XXX.
PROTOSITIO XXXVI.

Si extra cirenlum fumatur puw=
Gum aliquod , ab eoque in cir-
enlum cadant dua vedle linea
quarxm altera quidem civenlid
Jecer, altern vero tangas: Quod

- fub tota fecante . O exterius

[ inter punilum , @ consiexam
peripheriam affumpia compra-

- henditur redangulumy aquals
erit eiy quod & tangente dg-
Jeribitury quadrato .

Xtra circulum ABC; pun-

¢um fomatur D, 3 que
linea ducatur DA, fecaas cit-
culumin ¢, & linea DB,circus
lum tangens in B, Dico re&i-
gulum fub DA,DC, zquale efle
quadrato sectz DB, Tranfeat

o I enim




Y93 Mwelidis Blim,

drato re ¢ GE.zquale eft eidé
quadrato re¢tz GB: propteres
quod reita AB; felta eft bifa-
riam in G,& noa bifariam in E.
Jgitur reStangulum fub CE.ED
‘vna cum gnadrato recte GE,
zqualeeft re¢tangulo fub AE,
EB, vn2 cum quadrato eiufdé
re&=z GE. Quare ablato com.
muni quadrato re&tx GE , re-
- manebit reGangulum fub CE,
ED, equale retangulo fub AE.

EB. quod eft propofitum.
Quod fi neutra per centrum
tranfeat, five vna illarum bifa-
riam diuidatur, fiue neutra fa-
cilé fere eodem medio fice de-
monftratie : vade cum ron fit
noua difficuleas, aliud non ad-
do, fiigiturin ctirculo due li-
nez,&c. Quod demonftrandi
erat, :

THEO-
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THEOREMA XXX.
PROTOSITIO XXXVI. -

Si extra cireulum fumatur pume
&um aliquod , ab eoque in tir-
eslum cadant Ane vedde linea
quarum alteya guidem civenlid
Jecer, altern vero sangat: Quod

- fub tosa fecante, (v sxterins

| inter puniium , (¢ consiexams
peripheriam affumpin compra-

- hendisuy relRangulnmy aquale
erit ¢i, quod & tangente dp-
Jeribitur, quadrato .

Xtra circulum ABC; puna
_ &um fumatur D, A que
linca ducarur DA, fecans cit-
culumin G, & linga DB,circuts
lum tangens in B, Dico re&i-
gulum fub DA,DC, zquale effe
quadrato reétz DB, Tranfeat

R I cnim
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drato refte GE,zquale eft eidé
quadrato reétz GB: propterex
quod relta AB; fela eft bifa-
riam in G,& noa bifariam in E.
Tgitur re&tangulum fub CE.ED
‘vna cum quadrato reétz GE,
zquale eft rectangulo fub AE,
EB, vna cum quadrato eiufdé
re@z GE. Quare ablato com.
muni quadrato re¢tz GE , re-
- manebit reGangulum fub CE,
ED, equale retangulo fub AE.
EB. quod eft propofitum.
Quod fi neutra per centrum
tranfeat, five yna illarum bifa-
riam diuidajur, fiue neutra fa-
cilé fere codem medio fict de-
monftratio : vade cum non fit
noua difficuleas, aliud non ad-
do, fiigiturin tirculo due li-
nez,&c. Quod demonftrandi
¢rat,

THEO-
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THEOREMA XXX.
PROTFOSITIO XXXVI.

Si exira cirenlum fumatur pume
&um aliguod o ab eogme in cir-
eslum cadant due vedde linea
quarnm alters quidems civenlid
Jecer, alteyn vevo tangat:Quok
Jub tota fecante, ¢ exterins

[ inter puniium , (¢ consiexam
peripheriam affumpta compra-

- hendirur relangulnm, aguals
erit ei, quod atangents dg~
Jersostur, quadvasto .

Xtra circulum ABC; puni~

Gum fumatur D, 2 que
linea ducatur DA, fecans cit-
culum in ¢, & linga DB,circits
lum tangens in B, Dico re&i-
gulum ('ub,DA,Dd, zquale cffe
quadratorectz DB, Tranfeat

Vo X enim
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epniin DA, fecans vecunque_, .
Diuifa erge A C, bifsariam in F,
‘ducatur reétz EB, EC, ED,EF:
eritgs EB, ad BP, perpeadicu-
lasis; & EF, ad AC. Quoniam
iguwur CA, divifa cft per zqua~
Jiain F, & ei addita re&ta CD,
erit re@angulum fub.DA , DC,
voa cum quadrato retz CF,
gquale quadrato retz D F.
-Addito igitur communi qua-
-drate reite FE,erit rectangulid
-fub DA, DC, vna cum quadra-
- tis retarum CF, FE, ®quale_s
quadratis rectarum DF,FE: Eft
autem quadratis rectarna’CF,
FE, gquale quadratum rectz
E C, idteq; & quadravd refte
EB; & quadratis re@arum DF,
-FE , gquale-eft quadratum re-
&e DE. Quare rectangulum_s
fub DA,DC,vna cum quadrato
-recte EB,equale erit quadrato
sedte DE, Cum igitur quadras
s s tun
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tum recte DE, gquale it qua-
dratis reltarum-DB , BE-, erit

"& redtangulum (ub DA, DC,
vina cum guadrazo retz E B,
equale quadratis retarums

.DB, BE. Ablato ergocomnai

. quadrato re&t® BE,remanebit

. re&tangulum fub D 4,DCyqua-

.drato re&tz DB, ¢quale: quod

' - eft propofitum . $i igitur extra

-circulum fumatur puadtums

-aliquod, &c. Quod erat de.

.moaltrandum . :
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THEOR EMA XXXI
PROPOSITIO XXXVHL. -

'ti extra circulum [umatur pum-
Fum aliqued , ab eogue pundo
n circulum cadant dAna yedls

- dinea, quarum. altevacirculum
Jecer y altern in eum incidat ;
Sizautem , quod Jub tota feck-

. ..2e, O exterius inter punéium ,
€& conucxam peripheviam Af-
Jumptas comprebenditur re- -
Bangulum, aquale ciy quod ab
incidente defcribitur, quadra-
80; Incidens ipfa circulumes
tanger, -

Xtracirculum ABC, cuius
centrum E, pun&um fu-
matur D, 2 quo ducatur reta
DA, circulum fecansinC, &

:e&a DB,mcndcns in cuculum
’ . A i ad
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ad'punftum B, firque reans-

. gulum fub DA,DC,equale qua-
‘drato redtz DB . dico DB, cire
culum tangere in B, ducacuc

" enim DF,tangens circulum, &
iungantur reéte EB,EF. Quod
fi D4,fecans, non tranfeat peg,
cceotrum E . iungatur quoqué
re@®a DE. Quoniam igitur re-
&angulofub D4, DC, equale
eft quadratum redle rangentis

. DF: Eteidem redtangulo fub
D 4, DC, gquale ponitur qua.
dratum re&¥¢ DB : erunt qua-
drata reCtarum DF, D5, iater
fe equalia; ideoque & rectz
DF,DB,¢quales inter fe erunt.
Itaque quia latera DF, FE,
trianguli DFE, equalia {unt la-
teribus DB, BE,trianguli DBE

- & bafis DE, commubnis erunt
anguli DFE,DBE,equales, At-

- quiangulus DFE, reftus eft,

quod DF, circulum tangat.

S8 1 5 lgi‘



198 Euclidis Elem. .
Igitur & angulus DBE, reftus®
etit. Quapropter per coroll,
propof. 16: huius lib. DB, cir.
colum tanget;quod eft propo-
fitum . Siergo extra circulum
fumatur punétum aliquod.&¢.
Quod crat demonftrandum,



EVCLIDIS
 ELEMENTORVM

LIRER Q ¥V ARTVS.
'DEFINITIONES.

1 [Mgura re&ilinez in figura
F grc'&ilinea infcribi g?ci-
tur, cum finguli ejus figura ,

- qu infcribitur, anguli fin<
gula latera eius, in-quain.
fcribitur, tangune, :

3. Similiter, & figura circum

_figuram defcribi dicitur , cii
- fingola eius, que Circume
" {cribitiur,latera fingulos efus
figure angulos tetigering,Cir-
cum quanrilla defcribitar.

3 Figara reftilinea in circulo
infcribi dicitur . cum finguli
et 4  Cius
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200 Euclidis Elem.
. eius figure, quz infcribityr ,,
~ anguli tetigerine circuli pes
“ripheriam . .
4. Figura_vero reftilinea circa
circulum deferibi dicitur,
cum fingula latera ¢ius, quz
sircunfcribitur, circuli périz
pheriam tanguant.
"¢, Similiter,8 circulus in figu-
ra rectilinet infcribi dicitur,
s cum-circuli peripheria fin-
.. gula latera tangit eius figu-
.. r&, cui infcribitur.
. Circulus autem circum figu~
. ram defcribi dicitur, cum_
circuli peripheria fingulos
- tapgit eius figure, quam cir:
i cumfcribit,angulos.. o
g.Reca linea in circulo accs-
- modari,feu coaptari dicitnr,
.- €um ejus extrema in Circuli
peripheria fuesiat. . ;
€ . f -

o R -g

Y] o mo'
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.PROBLEMA L
" PROPOSITIO L.

Indasgcivculo veltam lineams
- @kcommaedare aqualem date
. -veite [ines s qua cirenli diaman,
- 320 non fis. maier .

'I}I Ci?tu!;) ABG, coapt;in'tﬁ
it recta linga equalis rea’
Jineg date G ..qui tamen ?1:-'
for non fit diametro circti

dati. Cum enim diameter fie
omnium redtarum in circulo
maxima, fi data re¥a diame+
tro maior foree , Ron poffetin
circulo aptarj illivpa ¢qualis »
Ducatur ergo diameéeer BC.

Itaque fi data re&a G,zqualis
fuerit diametro , aptata erig
BG,illi equalis : Sivero G, mi-
nog tucrit diametro , abfcinday
15

oo
Vol
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sof EwdidisElwm)
tur, BE , gqualis ipfi G, & cen-
tro'B 4 mtemallo autena.
circulus defcribatur EA,fccans
circulum ABG,in A: Du&ta igi-
tur reéta BA, erit ea aptatain
circulo ABC.gquali date recté
G. Eft enim Ba,gqoalis ipfi BE
& G, gqualis eidem BE, per
conftru&:onem Quare AB, &

. m;er fe Squqles quoque
€runt., ato ergo circulp
reQam lmeam accommodauis
mns.&c. (Lod erat facnédum.

THEO-
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THEORB MA: "- -
==~ PROPOSITIO WL © :

LT Yhrp, sl e

In dato circile triangsiom dew.
| Jerivere datosriangule -

" aquienguinm .

It in- circulo ALC, dato

J défcribendum triangulum
zquiangulumitriangulo date
éaicuhque DEF. Ducatur ree
€ta GH,tangens circulum ias
Afiatque angulus GA B, aogus
lo Figqualis, & angulus H4C
anguio E, atque extendantug
reltz 4B, AC: ad circumferen
tia vq; in punéta B, & C, coli=
fugaturqire redta BC. Nod Ci-
det autem rella 4G)in-ream
AB,velinter reélas 4B AGy
propterea- quod angull G4B,
H4c,hoc eftyanguli F)E,mino. -
- 16 o
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30g  Esclidis Elew,
res funt duobas rectis . Effent
aumm daobas redlis 2qualey,
£ 4C,in 4B,caderet;vel maios
res duohus reddis , fiinter 45,
AG,caderet . Dico triangulum
ABCcirculo datoinfcriptaom y
cfle aquiangnlum dato trian- |
gulo DEF. Eit enim aagulus G, -
Zqualis angulo G48;& cidem
2oghlo GAB,2qualis e} anga-
Jas F.cx conftruiione . Quare
anguli C,& F, inter fe quoque
emat gquales. Similiter quia
angalus B, zqualis eit angulo
HA4CX eidem angulo HAC,¢-
qualis et,per conitiuétionems
angulus B, erunt ctiam anguli
& Einter (e zquales. Cum_s
fgitur duo anguli 3,8 C, triaa-
8tli AR€,zquales fint duobus
aogulis £,& F,trianguli DEF, c- |
Hipt quoque reliqui anguli 4,
» quales, Equiangulum
& ergo triangulum L5C, trid.
e oL gele T

|
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" Libot Querinr. a$
gulo DEF. Quare in dato cirs
culo triangulum defcripfimus,
&ec. Quod faciendum erat .

PROBLEM A IIL
" PROPOSITIO HL

Circa datum circulum in‘ang
< dim defersbere dato trian-
&40 aquiangulum o - .

Irca circylum datum AR
\ C. defcribendum iit tride
gulam gquizegulum dato trids
gulo DEP. Produ&o latere EFy
vtrinquead G, & H, fumptoe
que ceatro circuli I, ducatur
redta vecuaque A1, & fiat an.
gulus 418 , zqualis angulo DE
G,& angulus BIC, augulo DF
H. Deinde ex 4,B,C, educan-
tur ad 41, BI, CI perpendicu-
lasss KL LM,MK, qua circulé

tan:

e o
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206 . Enclidis Elomm..
tangent in parétix 4;3,C) pex
coroll.propof 16.lib.3.coibunts
que ia pundlis K,I M. Sienim
duceretur reta 4C , fierent
duo 20guliiK 4C,KC4,duobus
redtis minores, ac proinde 4K
CK,coibnat, &c. Nami rectan
hzc du&la AC, caderet fupra
reétas A41,Cl, quod-h2 anguld -
copitituantin I. Cum enim s
fpatium circa Liequale fit qua.
tuor rectis,ex coroll.2. propof.
¥s. lib 1. hoc eft, quatuoran.
gulis ad E, & F;fintq; duo an-
guli 415 C1B, duobus angulis
DEG, DFH , 2quales; erit reli-
quum f{pativm 1€ , reliquis
duobus angulis DEF, DFE, z-
quale: Sed-hi minores funt
duobus retis. Igitur & fpatig
AlC,minus erit duobus retis,
ac proinde angulus erit A1C,
Alias fpatium ithud efler vel g-
quale duobus.redtis,fi nimixlzum

Aly
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AlLCLvoam re&tam linei cone
" fituerentivel maius duobus re
&is,fi rea Al produ&a cade-
ret fupra 1. C. Gadit igitur.ne-
ceflario Al, produéta- infra Cl,
atque idcirco angulus ‘fier AIL
G,ad parres K,& duita reay
AC, facier eum AK,CK, duo-
bus angulos minares duobus
rectis;ideoque re&tz AK, CK,
coibunt id K. Non fecus ofté.
demns,AL,BL,qoire in L& CM
BM;in M, quia duta reétz A
B.BC.facient cum AL,BL,CMh
BM, angulos minores duobus
seQis. Defcriptum eft igitur
circa circulum ctriangulum_s
KLM, quod dico efle zquian-
galum triangulo’ DEF. Quonid
enimromnes anguli in quadri-
latero AIBL,gquales funt qua-
tuor rectis , vt ad 3. propof.
-lib.1. oftenfum fuit , & anguli
JAL1BL)funt duo relli, c;uut
. reli-
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reliqui-AlB,& L, duobus relis
®quales’s Cuin igitur & angu-
1i DEG.DEF.fint duobus reltis
equales;fi auferantur zquales
AlB\DEG’, remanebit angulus
L:angulo DEF,equalis . Pari ra«
tione ofténdemus angulum M,
zqualem efle angulo DFE, Re-
liquus'igitur  angulus K , reli-
quo angulo ng]qualis erit; atqs
idcirco triangulum KLMequis
dhgulum-triangulo DEF. Circa
datuai ergo circuld,&v. -Qyod
efficiéndum erat,; - .
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Libor Quartus . so’

PROBLEMA IV,
PROPOSITIO 1V,

" Imdato triangulo circulusd
snfcribere®

It defcribendus circtlus i
dato triangulo ABC Diui-
fis duobus angulis ABC, ACB,
bifariam rectis BD,CD.quz ine
tra triaogulum coeant in Dydu
caotur ex D,ad tria latera,pere
peandiculares DE.DF,DG.Quo-
niam igitur duo anguli DBE,D
EB.trianguli DBE,gquales fune
duobus angalis DRF,DFB,tri-
uli DBF.vterque verique; &
atus BD-, commune; erunt
qroque latera DE.DF.gqualia,
Eademque ratione ¢quaha e
runc latera DF, DG 4 inw
manguhs DCE,DCG. Cum igiq
gur

I
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tur tres rectz DE, DF DG, fint ¢
#quales;circulus ex D, adin-
teruallum DE,defcriptus tran-
fibit per reliqua punéta F, &
G; rangetque latera trianguli
in E,F,G-per coroll propof. 16.
lib.3.quod latera perpendicn-
laria fint ad femidiametros D
E, DF, DG In dato ergo trian~
gulo circulum "defcripfimus .
Quod erat efficiendum.,

PROBLEMAYV.
- PROFOSITIO V.

Circa datum tviangulum circse
" lum deferibere.

'Q It ciréulus defcribédus cir-
€a darum triangulum AB
C Dividaptur duo latera AB;d
AC,(que ip tridgulo,reQtagulo
vel ebeufangulo {uinenéa_sﬁt
M Cl-
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?acilitatis gratia, circa reétumy’
vel obtufum angulum y quam-
uis hoc non fit ompino necefs
arium, fed duvo quanis latera
bifariam poffint fecari ) bifa-
riam in 0,8 E,punilis, ex qui-
bus educantur DF,EF;perpen.
diculares ad dicta lateraroei-
tesin F, ( Quod enim ¢ocaat,
patet. Nam & duélacffet rew
&a DE,fierent anguli FDE , FE
Diduobus re&is minores) erit
ue F,vel intra triangulum,vel
n latere BC,vel extra triangne
lum . Ducantur reétz FA,FB,
FC. Quoniam igirur latera AD, .
DE,trianguli ADF,z2qualia fune"
lateribus BD,DF , trianguli BD
F,& angnli 2d D,redti;erunt ba -
s FA,FB zquales . Eodem._»
nodo erunt FA,FC, equales .
Cum eygotres. récta FAFB, P
8 fint zquales, circulus de-’
criptusex F, ad intcm;gc‘m-
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FA tranfibit quoque per pun<
&1 B,& C, Circa datum ergo
eriangulum circulum defcrip-
fimus . Quod erat faciendum.

PROBLEMA VL
PROPOSITIO VL

&% dato cirenle quadratim des-
' Jeribere.

‘It in dato circulo ABCD,

_cuius centrum E, infcribé-
dum quadratumt. Ducantur
diiz diametri AC,BD,fecantes
fe fe.ad angulos reGos in cen-
tro E,8¢ iungantur reitz AB,B
G,CD,DA. Dico ABCD, effes
quadratuminferiptum in dato
circula, Nam quia latera EA,
EB, trianguli AEB,zqualia {unt
lateribus EC,EB, trianguli CEB
sum omaia fint ex centro; &

“fia anguli
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anguli contenu funt redli eriit
Bafes AB,BCquales .>Eadein
ratione gquales erunt reétz B
C,CP, Itém retz CD\DA, &
reétz DA,AB.Omnia igitur la-
eera quadrilateri ABCD,2qua-
lia inter fe funt. Quod bre.
uius ita concludemus . Quonid
quatuor anguli ad E, =qwiles
funt,nimirum redti,erunt qua-

tuot arcus,quibus infiftunt; -

qualesiac proinde & reéte qua
tuor fubtgnfz zquales erunt,
Omnia ergo latera quadrilate-
ri ABCD,inter {fe zqualia funt
ancem & anguli re&i,cum om-
nes in femicirculi exiftant.
Quare quadratum erit, APCD,
sroptereéaq; in dato circulo
quadratum defcripfimus.Qued
erat faciendum .

g RO
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‘PROBLEMA VI

PROPOSITIO VIL:

Circa datum civenlum quadra
tam dsfcribere .

1t circa dacum circulum.
ABCD, cuius centrum E,
defcribendum quadratumos .
Ducantur duz diametri AC,
B;D, fecantes fcip E, centro
ad angulos rectos; & per A, B.
C.& D,educitur ad diametros:
linez perpendiculares FG.FH,,
H1, IG, coeuntes io punilis F,
H,L,G. Quod cnim coeant AF,
BF, pater ex ¢o, quod-ducta_s
re&}a AB, faciat com AF, BF
duos angulosduobus redlis mi
nores; atq; ita de reliquis.Dico,
FHIG, efle quadratum circ
ci.culum datum defcriptum .
Cum
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~ Cum enim anguli AEB , FBE,
fint redti; erunt FHL,AC; paral.
lele; fimiliterque erunt GL,AC,
parallelz . .Quace & FH, GI,
parallclz erunt . Eodem modo
paraliele-erunt FG,HI . :Quo.
niam igitur parallelogrammum
" eit ACHF, erunt latera oppofi-
t2 AC, FH, zqualia, & angdli
, cppofiti ACH, AFH, equales,
sed ACH eft reltus. Igitur
AFH r:&us erit. Eadem ratjo-
1.¢ oft:ndemus angulos H,1.G,
sedtos effe; & latera HLIG,GE
‘equalia efle diametris BD,AC,
Quare cum dizmetri fine -
‘quales, erunt & quatuor lare-
ra FG,FH,H1,1G,¢qualia, ideo-
que FGliH.quadratum erit;cu-
jus quidem larera circulum.s -
gangunt , per corollarium pro-
pol. t6.1ib.3. Circa datum igi-

gzur circulum quadratum de.
i fcripfimus. Quod érat efficien-

m. PRO-
]
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'PROBLEMA VIIL
PROPOSITIO viuL

In date qwq/dﬁta civenlum
dsfc'n'ben o

'.Slc in dato quadrato ABCD),
infcribenduscirculus . Di-
pifis lateribus bifariam ia E. F,
G,#H, ducantur re¢tz EG, FH.
{ecantes fe in 1 Quoniam igi-
tur AD,BC, re@z zquales sit,
& parallelg, erunt, & dimidiz
earum AH,BF, equales; & pa-
rallele . Quare & AB, parallela
eft, & equalis ipfi FH .. Eaden
ratione erit DC, paraliela, &

- gqualis cidem FH : Itemque_
rele AD,BC, parallel erunt,
& equales ipfi EG. Suat igitur
parallelogramma ALIB, CLIDs
ideoque ret2 1E,1F,1G;1H, 2-
BN quales‘
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quales crunt re&tis AH, EB, D
H,AE : Suntautem hik inter {€
zquales, cum fint femifles -
qualium AD,AB.&c- Quare &
re&tz )E,IF, 1G,1H, zquales e-
fuAt , ac propterea circulus
defcriptus ex I)2d interuallum
1E, tranfibit quoque perpun-
&a F,G,H , qui cum contingag
latera AB,BC, CD,\DA, per co-
1oll.propof, 16. lib.3. quod an-
guli ad E,F,G,H, fint re&ti, de~
fcriptus erit in quadrato AC,
Ia dato ergo quadrato circue
Jum deferipfimus , Quod efli-
ciendum erac. :

3@ S

8 PRO-
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PROBLEMA IX.
I?ROPOSITIO IX,

Circa datum quadratam cire
cxlum d-feribere .

It defcribendus circalus
circa quadratum ABCD,
Ducantur diaweeri AC, BD, fe-
¢antes fe in E. Quoniam igitur
latera AB, AD, tnianguli ABD, -
aqualiafunt; erunt anguli AR
P.ADB, zquales: Eit autem_,
angulus BAD, re&us. Quare.
ABD,ADB,femireéti erunt , Si-
militer oftendeinns, religuos.
omaes angulos ad A,B,C\D, ef.
fe femire&os ; & idcirco inter
fe gquales. Cum ergo anguli
EAD,EDA, fint equales ; erune
reétz EAED,zquales , Eadem
ratione EA,EB,¢quales erunt, -
nec-
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necnon EB,EC. Item EC,ED ;-

Quare circulus ex E, defcri-
ptus,interuallo EA, trantibit
per reliqua paoncta B,C.D. Cir-
ca datum ergo quadratum_p
circulum deferiptimas . Q_04
¢rat facienduw ,

PROBLEMA X.
PROPOSITIO X.

fofceles:eriangulum conflitusre ;
qued habear wirumysie eornm,

- qui ad bafin funt, ugnlmm.
Auplum religus .

Vmatur queunis re&ta lmet

4B, quz dinidaturin C,

ita vt retangulum fub AR;BC
gquale fit quadrato redtg AG.

Deinde centro Ainteruailo ve

1o AB, circulus deicribatur, in

quo accommodetur reka BD,
K a equa-

(
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equalis ipfi AC, iungaturque_»
re&a AD. Quoniam autem re-
&e AB, AD, equales funt, erit
“triangulum ABD, Ifofceles,
Dico verumque angulorum s
ABD,ADB, duplum efle reliqui
anguli A. Dudta egim redtas
CD, defcribatur circa triangu-
Jum ACD, circulus DCA Quo-
piam igitur reéangulum fub
AB, BC, equale el quadrato
rete BD, & rel2 A B, fecat
circulum DCA , tanget retas
BD, eundem circulum DCA,in
D. Quare angulus BDC,equa-
lis et angulo A, in alterno feg-
mento CAD. Addito igitur ¢4
muni CDA , erit totus angulus
ADB, equalis duobus angulis
CAD.CDA : .Sed his eifdem -
qualis eft etiam angulus ex-
ternus BCD ; angulus ergo BC
D,equalis erit anguloADB,hoc
eit, angulo ABD,cii ABD,ADB,

: §qua-

N
!

i
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gquales finr, ac propterea re
&e CD,BD,gquales erunt : Eft
autem BD,equalis pofita re&e
AC. Jgitur & CD, ipfi CA, 2.
qualis erit ; ac propterea an-

uli CAD,CDA,equales. 4ngu.

usigitur ADB, qui equalis ofa
téfus eft duobus angulis CAD,
GD A, duplus erit alterius eo-
ruay anguli nimirum 4. Quare
& angulus ABD, duplus erie
eiufdem anguli 4 Ifofccles
ergo triangulum conftituimus,
habens,&¢. Qgod erat efficien
dum.

K 3§ PRO-
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PROBLEMA XI.
"~ PROPOSITIO XI.

In dato civenls , pentagonum s«
guilaterum, ¢ aquiangsn-
* lum snferibers .

Tt in dato circulo ABCDE,
infcribeadum. pentagonii
gquilaterum,& gquiangulum ,
Conftruatur rriangulom  Ho-
fcelesFG H,itave vterque s
angulorum G,H, duplus fit re-
fiqui F. & in circvloinfcribae
tur triargulum 4CD, ¢quian-
gulum triangulo FGH, & vter-
que angulorim ACD, ADC, bi-
fariam diuidatur re&tis CE,DB,
arque recte inngacur AB, BC,
CD.DE.EA. Dico pentagonum
ABCDE, in circulo dato infcri.
ptum, efle ¢quilaterum, & =
I qlliilll-
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quiangulum . Cum enim vien
.que angulorum 4ACD,ADC,du
glus fic anguli CAD , & dinifus

ifariam; erunt quingue anguli
ADB,BDC,C4D,DCEECA. 2.
quales, Quarearcus 4B, BC,
CD, DE,EA , fuper quos afceg.
derunt, atque idcirco & refta
AB,BC,CD.DE,EA, ¢quales e«
" runt . Aquilaterum eft igitur
- pentagonum ABCEE. Rurfus,
quia arcus 4B,ED.gqualessiir;
addito communi BC D, fient
equales ABCD,EDCB. Anguli
-ergo AED, BAE. diétis arcubys
-infitentes equales erunt. Eoe
.dem mado gquales eruat cui.
libet horum angulorum reli-
.qui anguli. Infifunt enim 2
qualibus arcubus, quorum fin.
. guli externis arcubus equalis
bus compenuntur. ZEquian-
gulum eft ergo pentagonum.s
ABCDE, Quarecnm & gquie
K 4 1a-
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laterum efle fitoteafum inc
feriptum erit, dato ciccalo pé-
tagonum equilaterum, Xk equi-
angulum. Quod faciendum.,
-grat.

PROBLEMA XII.
PROPOSITIO XIL

Circa datsm cireulum ,pentagos
nam aquilnterum , ¢ eqai-
angulum defcribere .

Q' It circa datum circulum_s
. “ABCDE, defcribendum_»
pentagonum equilaterum , &
¢quiangulum . Infcribatur in
€o pentagonum equilaterum ,
& equiangalum ABCDE, & ex
centro F. ducantur reéte F 4,
FB,FC,FD,FE, ad quas ducan. '
tur perpendiculares GH , HI,
IK, KL) LG, cacuntes in G{H)
. ]
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1,X,L. Cum enim anguli GAR,-
GE A, duobus fint rectis mino-
res, parees ninnirum angulori
reftorum FAG, FEG . coibunt
recte AG, EG, ad partes G, &
fic dealijs. Et quia ipfe tane
gunt circulum, per coroll. pro=
pof. 16. lib. 3. erit defcriptum
pentagonum GHIKL, circi.s -
circulumiquod dico effe Tqui.
laterum, atque equianguium .
Ductus enim redtis FG, FH,
FLFK,FL, erunt quadrato re-
" &e FH, equalia tam quadrata
rectarum FA,AH, quam reéta-
rum FB, BH. Quare quadrata
rectarum FA,AH, gqualia eriie
quadratis retarum FA,AH.
Demptis igitur quadratis gqua.
libus rectarum equalium F A,
-FB, remagebunt quadrata re-
&irum AHBH, equalia; ideo-
que & redle AB, BRH, gquales:
crunt. Quod ctiam conltat ex .
N K cQ-
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¢oroll. 3. propof.36. lib.3. cum
AH, bH, ex codem punéto H, -
ducaptur circulum tangentes
in A,& B Quaniam er olatera
AF.FH, trianguli AFH, equalia
funt lateribus BE.FH,tisanguli
BFH.. E® autem & balisA H,
bafi BI', gqualis , vt oftenfum
oft ; erunt anguli 4FH, FEH,
equales., Igitur & anguli ARF,
BHF. Duplus igitur eit angulus
AF B, apguli BFG, & angulug
4AHB., angali BHER. Eodem_
modo oftendemus , angulum_»
BEC,. duplvm efle anguli bFl,
& angulum BIC. anguli B\F,
Cum igitur anguli 4FB, BFC,
fint equales,quod infittant cir-
cumferentijs 4B, 5C, que ¢-
Guales funt,cum 2 reétis gqua
Jlibus fubsendantus 4B ,BC; .
enunt & dimidijeorum BFH,
BF, equales . Quacitca cum_»
dyo uguBBBH,’ﬂBE,;g;nﬂguli.

]
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.BEH:, equal:s fint duobus an.
-gulis BELIBF; trianguli LFB,&
«latus illis adiacens commune
-BF, erunt & latera BH, BI, 2
.qqa{iﬁ,.% anguli BHF, BIF, =-
-quales. Dupla eft ergo restas
HI,recte HB. Eadeg::que.n-
tione oftendemus GH, rétam
duplam efle rétz HA . Sune
autem oftenfx aquales HB,
H 4. Igitur & earum dupla
HLHG gquales erunt Similiter
deméftiabimus re&as 1K, KL,
L G, ¢quales effe cuilibet re-
Qarum HI HG . Aquilaterum
ergoeft pentagonum GHIKL,
Rurfus quoniamoftenfum cft 3
angulos BHF,BiFjequales effey
ac-femiffes angulorum BHA,
BiC: erunt & corum dupli-BH-
A, BIC; equales Eademque:
ratione apjulil KL RLGLGH
¢iuales.erynt.cuiliber angulo-
tuin.-BHA,BIC . Zquiangulom -
o K 6 ige
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fgitur eft pétagonum GHIKL,
Quapropter cum, & ®quilace-
sum fic oftenfum , defcripeum
<rit circa datpm circulum,pé.
tagonum equilaterum,& equi-
-angulum, Quod efficiendum.»
-CEat o . )

PROBLEMA XIL
" PROPOSITIO XIIL

In dass pentagono aquilssers,
& aguiangmlo civculum
- imferibere .

It infcribendus circulus id

dato pentagono ABCDE.
Diaidantur duo cius anguli BA
E, ABC, proximi bifatiam re-. .
Qis AF, BF ,queg coeantia F, |
Cum.enim ex fcholio prece-
dentis propef. re3z_ AF , BF,
feceatoppofita latera c&.‘nn. i
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bifariam , necede eft, duas rod
- @as AF,BE.fe mutuointra pés
tagonum fecare , priufquam_s
rellis CD,DE,occurrant. Cofte
nelantur deinde reétz FC,
ED,FE. Quoniami agltur laterl
AB,BF, trianguli ABF, equolia
funt lateribus CB,BF,trianguli
CBF : Suat autem ex conftru.
&tione, & anguli ipfis content)
zquales ABF,CBF;erunt bafes
AF,CF, & anguli BAF,BCF, z-
quales . Cuin igitur 20g.li BA
E, BCD, ponantur quales, X
BAF, dim'd.um fic anguli BAE,
ger con tra&tionem ; eric &
CF, dimidium anguli BED.
Duufus efl ergo angulus BCD,
bifariam . Simili modo oftende-
mus ,  reliquos duos angulos
CDE.DE 4, diuifos effe bifacid .
Ducantur iam ex F, ad fingula
fedtagom latera pcrpend:cuo
arcs FG'FH'FI)FK)FL Quo‘
Riam
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. piam igitur dvo anguli FG A,
.FAG, trisnguli FAG , 2quales
fubt duabus angulis FLA,FAL,
trianguli FAL, cftque latus AF
,fubtcn(um vni zqualium aa-
gulorum commune erunt &

. rela2 TG FL, gquales . Simili-

terque oftendentur reliquae
pcr endiculares FH,F1,FK, z-~
ales cuilibet itarum . Cire
culus igitur defgriptus ex cen-
“tro F, & interuallo FG , tranfl
bit per puadta quoque H,1K,
L. Quoviam vero laverapen-
tagoni circulum hunc tangit,
peccoroll. ?ropof .16, hb; ¢o,
‘quod angulos redtos fagianc
cum femidiametri- FG FH,&c.’
erit circulus in dato pentago.
no infcriptus. Quod facien-

dumemt.
" FRO-
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'PROBLEMA XIV.
PROPOSITIO X1V,

Circa datum-pantagonnm aquie
larermn,de eqnianguinm
wiresdymn aefeeibere,

S It circa pentagoaum ABC
) DE ¢quilaterum,& gquiis
gulum, circulus defcribendus,
Diuifis duobus angulis BAE, A
BC, bifariam re&is AF,BF,quz
coeaat n F, int12 pentagend,
vtin antecedente propofitio-
ne demomnttratum eft ; & con-
fun&is reclis FC,FD,FE,often-
demus, vt in przcedenti pro-
blemate; reliquos etiam ai.gu-
los BCD,CDE,DEA, fetos cfle
bifiriam . Erunt ergo omnes
anguli dimidij inter fe ®qua-
les, quod totianguli zquales
C ) po-
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.piam igitur deo anguli EG A,
.FAG, tringuli FAG , quales
funt duobus angulis FLA,FALy
trianguli FAL, eftque latus AF
fubtenfum vpi zqualium an-
gulorum commune erunt &
3¢l 6 FL, ¢quales . Simili-
terque oftendentur reliqua
perpendiculares FH,FLFK, 2-
quales cuilibet iftarum . Cirs
culus igitur defcriptus ex cen-
tro F, & interuallo FG , trabfl.
bit per puodia quoque H,LK,
L. Quoviam vero lavera pen-
tagoni circulum-hunc tangit ,
petcoroll propof.16. lib.3. co,
‘quod angulos redtos. fagianc
cum feaudiametri- FG FH,&c,’
erit circulus indato pentago-
no infcriptus. Quod facien-.
dum crac. k

" PRO-

o a



Liber Quarsus . 831
PROBLEMA XIV.
" PROPOSITIO XIV.

Girca datum-pantagonum aquis
. laterwm,dnaquiangulnm
Grcsduon deferibave,

S It circa pentagoaum 4BC
) DE ¢quilaterum,& ¢quida
gulum, circulus defcribendus,
Diuifis duobps angulis BAE, A
BC, bifariam retis AF,BF,qua
coecant n F, intia pentagend,
vtin anrecedente propofitio-
ne demontiratum efts & con-
iun&is rexlis FC,FD,FEoften-
demus, vt in przcedentri pro.
blemate; reliquos etiam ai.gu-
Ios BCD,CDE,DEA, fe&los efle
bifiriam . Erunt ergo omnes
anguli dimidij inter fe gqua-
les, quod totianguli zquales
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ponantur. Quoniam igitur ia
triangulo AFB , duo anguli 2.~
quales funt FAB , FBA ; erunt
recte FA,FB.equales. Eadem-
que ratione crunt reliquz FC,
FD, FE, cuilibet iftarum equa.
les. Quare cliculus defCripeus
ex centro Finterualloautem.
FA, tranfibit quoque per pun-
£t B,C,D, E.Circadatum er-
go pentagonum,&¢. Quod fa~
ciendum.erat .

ot N a0
oG EVNSe

ERO.
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PROBLEMA XVi
PROPOSITIO Xv. A

In dato civeulo bexagonum , o
aquilaternm , ¢ squiangs-
um tnfevsbere

It in dato circulo 4BCDR

F.cuius centrum G,infcri.
bendum hexagonum =zquilae
terum,& equiangulum . Duéta
diametro AD, defcr batur cir«
culus ex centro D, interuallo
vero DG,qui fecee cicculums
datum in paQis C, & E, ¢ quie
bus per centram G reftz exe
tendantur CF,EB. Siigitur c-
pelantur rete AB, BC,CD,
DE,EF,Fa, infcriptum erit in_s
dato circulo hexagonum ABC
DEF;quod dico efle, X 2quila-
terum,& zquiangulum . Cum
enim rel2 GC, zqualis ft rg,
&g GD)Xk reta DC , zquayy

C cidem

-
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cidem reltz DG, ex definitio-
Be circylij erunt & reétz GG,
‘DC.zquales intrer fe : Ideoque
triangulum CpG , erit equila-
terum .. Quare tres anguli GG
D.GDC,pCG.zquales inter fe
erunt : quicum zquales fint
duobus redtis , erie quilibet il-
lorum, gempe CGD,tertia pars
_duorum redtornm . Eodemos
modo erit angulus DGE,tertia
_pars duorum re&orum . Sunt
autem gres angult CGD,DGE,
EGF.zquales duobus rectis .
. Reliquus igitur angulus EGF,
.tertia quogue pars erit duo'd
redtorum . Sunt e:gotresan-
guliCGD,DGE.EGF,inter fes
xquales : quibus cum etiamo
. uales fint ad verticem an-
g:!i FGA,AGB,RGC,crunt fex
.#nguli ad centrum G,zquales.
Q:idce circumferentia, qnibus
“inBftuntac proprerea rectz 4
? »
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B,2C,CD,DE.EF.FA, zquales
erunt . Quapropter ¢quilate-
rum eft hexagonum ABCDEF,
Rurfus quia circumferentias
BC. zqualis eft circumferen-
tig AF; fiaddatur communis
CDEF,erunt circumferentiz B
CDEF.AFEDC, 2quales. An-
guliigiwur ipfis infiftentes BAF,
ABC, gquales erunt, Simili-
tergue oftendemus, reliquos
angulos BCD,CDE, DEF.EF4 ,
&quales efle cuilibet iftorum -
quia pimirum quilibet infitit
arcui compofito ¢x Qquataor
arcubus zqualibus, pigirum_»
ex tot,quot latera coatinet fi.
gura inferipta , demptis duo-
bus. Ex que fit, angulosem-
nes gqualibus arcubrs infifte-
re. Quare xquiangulum quo-
que eit hexagooum ABCDEF.
1n dato ergo circulo hexago-
pym zquilaterum , & zquian.

: gulum
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gulum'defcripfimus . Quod fa-.
ciendam erac.

PROBLEMA XVL
PROPOSITIO XVI. 1

I dato civenlo'y quintidecognnm
Craquilaterum ¢ aquian.
= gulum deferibere .
Itin dato circulo ABCin-
fcribendum. Quintideca-
gooum zquilaterumn,& zquid-
gulum . Coaftituto triangulo
equilatero D, quod ex coroll.
propol. 5. lib. 1, erit etiam =~
quiangulum iofcribatur ei z-
quiangulum triangulum ABC,
in dato. circulo , quod etiam
srit equilaterum,ex coroll.pro-
pof. 6. lib. 1. eruntque tres ar-
cus AB,BC,CA equales, vel p-
pter tres restas 4B,BC,CA, z-
quales, vel propter tres zlqua-
cs
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“Yes angulos A,B,C,trianguls AB
C. Qualium igitur partium -
qualium quindecim eft circi-
ferentia tota ABC,taliom quin
que erit arcus 4B, ?ui tertida,
pars totius circumfeientiz.
Infcribatur turfusin dato cir-
culo pentagonum ¢quilaterti,
+ & equiangulum AEEGH ), ap-
pl cans vaum amguvlorum ad
pucum A.eruntq; gninquer
arcus AE.EF,FG,GH,HA,zqu2
les. Qualium igitur partivm_»
zqualium quindecim cft tota
sircumferentia ABC, talium.
trivin erit arcus AE, quintas
pars exiftens totius ciscumfe-
renti¢. Iraque cum arcus AB,
contineat tales partes quing;
& arcus AE, tres; continebit
reliquus arcus EB, duvas. Di-
uifo ergo arcu EB,bifarim in ¥.
erit arcus Bl,pars decimaquin-
ta cotius circumferentiz. Qua-
re
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re dufta recta Be, fubtendee
decimaquintam partem totius
circumferentizicui fi alig qua-

- tuordecim., equales in circulo
accommodentur, infcriptupa_s
¢rit in circulo quintidecagond
equilaterum , quod & 2quian-
gulum eft,cum eius anguli fub-
tendant arcus aquales , com-

fitos videlicet ex 13. arcu.

us ¢qualibus omnes ; vt per-
fpicuum eft, In daeo igitur cir-
culol quintidecagonum , &c.
Quod faciendum erat .

Similiter autem per €2, qua
diéta funt depentagono fupra,
propof.12.13. & 14. defcribe-
tus circa datum cicculum.s
quintidecagonum equilaterd ,
& zquiangulum .. ltem io da-
to quintidecagono zquilatero,
& zquiingule circulum infcri-

‘bewusiX tandem circa datum
quintidecagonum defcsibermus
eicculum EV
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tur, & ia cadem ratione_s:
cum vtin primis magnitudi-
aibus prima ad vitimam, fic
& in[ecundis magnitudioi-
bus prima ad vitimam fe fe
habuerit .

vel aliter. Sumptio ex-
tremorum, per fubdu&tiond
mediorum .

18 Ordinata proportio eft, cd
fuerit, quemadmodum an-
tecedens 2d confequentem,
ita antecedens ad confe
queatem : fuerit ctiam, vt
conlequens ad alied quid-
piam, ita confequensad as
lind quidpiam .

19 Perturbara autem propor-
tio ety cum tribus politis
magaizadinibus, & alijs,que
fint his multitudine pares,
vt in primis quidem npagni-
tudinibus- fe hahetantece
deus 2d confequentem, ita
‘ L 2 in
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in fecundis magoitudinibus
antecedens ad confequen-

tem : Vt autem in primis

magnitudinibus confequens
- ad aliud quidpiam, fic in fe-

ctidis magnitudiaibus alind
_ quidpiani ad antecedentem

THEQ-



' Liker Quintus. a“
.  THEOREMA 1.
PROPOSITIO L.

Si fint quotensque magnitudines
quotcunque magBiludinums
aqualium numero, fingule fin- .
Zularum o ague maultiplices ;
quam multiplex eit vnins una
magnitudo, tam multiplices
erunty G omnes omninm .

Int quotcunque magnitua

dines AB,CD, totidem_s.
wagnitudinum E,F. ¢que nmul.
tiplices. Dico magnitudines
AB, CD, fimu), tam efle multi-
plices magnitudinom E,'F, i+
mul, quam eit multiplex AB,
ipfius E, vel CDyipfius F Cum
enim AB, CD, fint gque multi-
plices ipfarum E,& F,fi 4B di-
uidagur in magnitudines A G .

L 3 GH
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GH._HB,iPﬁ E,¢quales , & CD.
queque 10 magnitudinesC 1,
1K,KD,ipfi F,2quales ; (Diuidi
autem poterit qualibet:in par
tes omnino equales, cum A,B,
C,D,EF eque multiplices, atq;
ideo roties E,ia AB, perfedte_s
contineatur, quoties F,in CD,

" wt ex ijs,quz in defin. 2, huius
Iib. fcripfimus, conftat Y erunt
magnitudines AG.GH,HB, tot
numero, quot funt magnitudi-
nes CLIK . KD. Quoniam vero
AG,& E, equalesinrer e fune,
#tipfis addantur equales CL&
F, erunt AG,CL{imul,zquales
ipfi E,& F.fimnl. Eodem modo
erunt GH & 1K, fimul equales
fipfis ;X F,fimul; Necpon HB,

& KD’eifdem E, & F. Quoties
igitur E,mAB, vel Fin CD,c8-

tinerur toties,& E, F, fimu), in

AB.CD, fimul comprehendun-

tar ; Ideogie, qudm mu)ti;;{rx
B 4

P 5 ——r—
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eft AB, ipfius E, tam {ont mule
tiplices AB,CD, fimul, ipfaruny
E.& Ffimul, vt conflae ex ijs ,
que in defin, 2. huius lib, fcrie
pfimus. Quare fi fint quotcun-
que magoitudines quotcung;
magnitudinum,&c. Quod era¢
demonftraodum.

THEOREMA 1L
. PROTOSITIO IL.

8i prima feciida ague fuerit muls

siplex, atque tertla quarta :

. fuerit autem ¢ quinta fecun.

di aqwe minltiplex, atqwe fexra

guarseierit (oo compofiza prima

. eum quinta, fecunda aqnemul

. tiplex s Atquo LeYtik Cums fextas

. qHArtR . .

It.magnitudo prima 4B,

2 tam multiplex fecundz G
. L 4 quam
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quam eft multiplex DE, tertiay
quantz F. Rurfss. tam fit mal.
tiplex BG, quinta ipfius C. fe-
cundz , quam multiplex et E
- H, fexta ipfius Fyquartz , Dico
AB,primam cum BG, quinra_,
compofitam, tam maltiplicem
efle fecund2 C, quam multi-
plex cffe DE , tertia compofita
cuin fexta EH,ipfius F,quarta.
Cum enim AB, fint eque mul.
tiplices ipfarum C, F, eruatia
AB, tot magaitudinesipfi C,
zquales ; quot funt in DB, 2~
quales ipfi F. Eadem ratione s
erunt , & in BG, tot zquales
ipfi C. quot fuot in EX, ¢qua-
les ipfi F. Si igitur equalibus
muttitudinibus AB,DE,ad4an-
tur equales multitedines B G,
E H, erunt tot¢ mulritadines
AG,DH,gquales . Q_are toties
cOmprehenditur C,in AG.que
ties Fiin DH, Quod erat oftens
deadum, -~ THEQa
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 THEOREMA IIL
PROPOSITIO NI '

Si fis prima fecunda agquemulii-
Plexs atque tercia guersa i fu
mantuy autem sgus wnltiplie
ces prima, & tersis : Erip e ax
aquo , [umptarum uiraque v-
triufque aque mulsiplex.aliera
quidem [ecundie, altera autsmy
quar e . .

Slt prima magaitudo A, tam
multiplex fecundz B,qud
multiplex eft C, tertia quarta
D ; fumancurque E, F, 2que.a
multiplices prima,& tertiz A,
& C Dico ex ¢quo tam mule
tiplicem efle E,ipfius B, fecune
dz, quam eft F,ipfius D, quar.
t2. Nam cum E,X% Ffint ¢gque
muliiplicesipfarum 4, & Cifi
o Los o dis
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diftribvancur E,& F,in magni-
tudimes tis A& .C, 2quales,
vtin EG,GH,HL, & FK.KL, L
M, eruiit tot partesin Eiequa-
les ipfi A , quot funt in F, 2-
quales ipfi C. Quoniam vero
EG,FKygquales funt ipfis A, &
€; funt autemr A, & C,'2que_s
multiplites "?farum B, &,
&y hypotheft ; Erunt & E G,
FK, earundém B, & D, zque
multiplices .. Pari ratione eriit
GH, KL . Item HL,LM; 2que
multiplices earundem B, & D,
erunt igitur & compofitx ex
RG, GH, ¢qué multiplices ip~
fius B.vt compofitz exFK,KL
fpfius €, ergo & pariter com-
pofica ex EH;HI, & éx FL,LM,
& eadem erit ratio fi plures
fint partes, Quod oitenden-
dumesat, -

THEO.
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THEOREMA IV'
PROPOSITIOIV.

Sx pvimn'd ﬁmnlm eandewtd
kabneris: rationem , (rrertis
< ad quartim: Etiam aque’ mul
‘- tiplsces prima, O tertin , ak ae
-~que. multiplices ﬂcamda. Ry J
> QHAYIE, i%xE A gURMIGIS nisie
> plicasionem,eandem bnbebunt.
2 ¥ationgm’,. i promtintey fa ve
_{}udut. ita fnnqc?&ﬁtﬂm o

Slt proportxo Aad B,quz C..
ad D, fumanturque prind.
A, &tertiz C, 2que multipli-;
ces.E,& Filtem fecunda B, &
quartz D, zque mulnphces G.
& H, inxta. quamuis multipli-.
catiouem; fing E, F, ita mulri--
~ices: fintipfarum 4, C, ficut:
G, H, lpfarum B, D, fiue non.. -
L é His



R

™~
K

a3 Bwelidis Elsm.

His pofitis, conttat ex defin. 6. ,
huius lib fi B, deficita G, etid
F,deficereab H Et i E, ¢qua-
lis eftipfi G, etiam F, gqualem -
effeipfi H. Et denique fi B ex-
cadit G, etiam F exceders H.
alhwguin non. clet.per defin.é ]
€adem proportio Lad B, qua |
G, 2d D, fi carum 2que multi.
plicia non femper ita f¢ habe- -
sent  Dico iamymultiplicia pri
ma,ac tertiz non folum voa,
deficere 2 multiplicibas fecun r
d2, 8¢ quars® , aut voa 2qua- .
lia efle, aut vna excedere, vt
ditimus , {ed candem quoque
fnter fs proportionem habere,
Cepiantur enim rurfus I,K,ip-
farum E, F, zque multiplices;
Jtem L,M.¢que multiplices ip~
farum G, H. Quoniam igicur
tam multiplex eft E, prima ip~ -
fius L.fecundz,quam F, terei
ipfus ¢, quarntz ; fumpte fany

: - autem |

]
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autem & I, K, zque muleipli
ces ipfarum B, F, primz, a¢
tertiz : Eruat Quoque ex ¢
quo LK, gque multiplicey ip-

« farumAC,fecundz, & quartz.
Eadem ratione erunt LM, ige
farum B,D,zque multiplices .
Et quia ponitur proportio Ay
primz ad B,fecungam, que C,
terti¢ ad D.quartam, oftenfe-
que funt LK, eque multiplices
prim®,& tertiz A,C.Iten L My
zque multiplices fecundz, &

i quartz B,Difte que illorum »
fant zque multiplices vna dee
ficient,vel excedene,vel equa-

-les erunt, ergo iea fe habebit

" B,ad F,quorum IK , funt zque .
multiplices,vt G.ad H, quord
LM, funt gque maultiplices.

. Quoderat oftendendum .

THEO-

13
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" THEOREMA V.
. PROPOSITIO V.

Si magnitndo magnitudinisaque
. fuerit maulsspdex., atque abiara
,mblasa : Etiavs veligua voliqua
. stm multiplex.erit o vt 10sR to-
- BiNgs :

I Ta multiples fit totz AB,to-
L tius C,vteft multiplex A
E, ablata ablate CF. Dicoreli-.
quam EB, ita efle multiplicen:
relique FD,vt eft tota AB, to-.
tius CD. Fonatur enim EB, ita
multiplex cujufpiam magoitu-
dinis,videlicet ipfius GC,vreft
AE,multiplex ipfius CF,vel to-.
ta AB, totius CD. Quonidm s-
igitur AE,EB,2que funt multi
plices ipfarum CF,GC; erit to-
ta AB,totius GF,ita multiplex,
T vt
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vt AE,ipfius CF,hoc eft omnes
LOmpikmvt vaa vains:Sed tam
‘multiplex etiam ponitur AB,
ipfiusCD , quam eft multiplex
AE,ipfius CF.Igitur AB,tam cft
wmultiplex ipfius GF,quam mul
tiplex eitipfius CD; atque -id.
«circo zquales funet GF, CD.
Ablaraigitur communi CF. z-
quales erunt GC. FD. Tamos
multiplex igitur erit EB, ipfius
FD, quam multiplex eft ipfius -
GC. Sed ita multiplex pofitas
fuic EB,ipfius GC,vt AE, ipfius
CF, hoc eft,vt tota AB, totius
CD. Quare tam multiplex eft
reliqua EB , reliqua FD, quamy
eft-tota AB,totius CD.quod eft
propefitum . ) _

LI

THEO-
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THEOREMA VL
" PROPOSITIO VL

Ss dus magnitudines lwmnn.)
- -mAgnitudinum fint sque mul-
tiplces , ¢ desraite quidams
Jint earundem aque multipli-

. #8s: ¢ religus eifdem aut ¢-
quales [unt, aut aque tpf‘rm
mulnﬂuc: .

S ‘Int magnitudines 4B, CD,
eque mulciplices ipfarum
E.F.& detraltz AG.CH,casun
dem E, F, eque multiplices . -
Djco xchquas GB,HD, aut efse
zquales eifdem EF, aut certé
carundem gque multiplices . -
Quoniam AB,CD,fuat ipfarum
E,F, zque maltiplices;erunt in
AB,tot magnitudines zq:ales
ipfi E;quot fuat magnitudines
: in
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fn CD, zquales iPﬁ F. R(_u'fus
qu’u AG:CH, cafun,dfll" E,
zque multiplices {unt ; erunt
quoque in 4G, tot magnitudi=
nesipfi E, gquales, quot funt
magnitudines in CH , ipfi F, g
quales . Siigitur ex equalibus
multidinibus AB,CD, demane -
tur multitudines 2quales AG.»
CH ; remanebunt multitudi-
nes GB, HD, zquales . Quare
totics contincbitur E, in GB,
quoties F,contine tur in HD;ac
proiade fi GB,equalis fit ipfi Ey
erit quoq; HD,ipfi F, equalis -
Siautem G 3, multiplex fit ip-
fius E: erit ita multiplex HD,
jpfius F,vt GB, multiplex ft
ipfius E.q.andoquidem- toties
E.in GB:coatinetur, quoties F,
in HD,exiftit,vt oftenfum cit.

" THEO-
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THEOREMA VIL
PROPOSLITIO VIL

;leqrrule: ad enndem, eandeves
v bhabent rationem ;. Et ea-
Aexs adaguales.

Int du¢ magojtudines A,B,;
) zguales inter fo, & tertia
qu®iis C. Dico A, & B,habere
eande:n proportionem . ad C..
Item G, vicisfini ad A, & B,ed-
dem quoque proportionenis
hzhere, Sumentur D.E, 2que
mulriplices iplarum equalinm
A,B,erun:que D,E,2quales in.
rer fc. Capiatur rurfus F, ve-
cungue multiplex ipfius C. .
Quoniam igitur D, E, ¢quales
fuat fit vt vtraq; vel minor fit,
quam r, vel zqualis , vel ma-
toriuxta quamcunque multi.

\pli-
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plicationem ea muiriplicia fus-
maotur . Quare cum D,E, -
que multiplices primz A.& B,
tertiz,minores fint ipfa F,mul-
tiplice fecunde, & quartz G,
(et enim C, inftar duarum »
magnitndinum,&c.) vel zqua-
les,vel maiores;erit ea propor-
tio primz A, ad €, fecundam
que terti¢ B, ad C, quartam.
Eodem paclo oftendemus F,
vel minoregn efse veraque D,
E,vel vtrique 2qualem,vel ma
forem , Igitur cum Fymultiplex
primz,& tertiz C,yna deficiat
a2 B, & E, zque muitlpiicibus
fecundz-A,% quartz B, vel v-
na zqualis fir, vel maior; Erit
quoque ea proportio prime C,
ad fecundam A.qua tertiz G,
ad quartam B;quod eft propo-
fitum . Pofset breuius fecunds
. hzc pars ofteadi per coroll. 4..
propof.ex inucrfa ratione, "
) cum



- ORI

260  ucldis Elewnl

Cum enim oftenfum iam fit,efs
fe A,ad C,vt B,ad C, erit con-
wertendo €,3d A,vt C, ad B,
Aequales ergo ad eandem,ed-
dem habent rationem . Et ca.
dem ad zquales , quod erat
demonftrandum .

THEOREMA VIIL
« PROPOSITIO VIIL

Im aqualiyms magsitudisum wa-
. far ad eandem,maiorem ratio-
nems haber, quam minor : Et

. andem ad minovrem, maiorem

- rationem habet, quam ad ma-~

oress o .

4
S Int maganitudines ingqua-
le,AB,mﬂor,& C,‘ninor »
Tertia autem quzliber D .Dico
Rroportionem A¥,ad D, majo-
tem efle proportione C, ad D,
At
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At é conuerfo, maiorem effe s
proportionc D,ad €, quam
D.ad 4B. 1gtelligatur enim in
#AB,magnitudine maiore, ma-
gnitude AE, zqualis minori €,
vt fit reliqua BB. Verdq; déin-
de EB, 4E, ¢qualiter multiphi-
cetur,hac lege,vt GF, malti-
plex ipfius EB, mior quidem
fit,quam D,At HG multiplex
ipfius 4E,non fit minor éadeix
D.fed vel maior, vel equalis.
Quoniam igitur duz FG, GH,
aque multiplices funt duarum
BE,E; erit & tota FH.itd mul
tiplex totius 4B,vt HG, ipfius
AE,hoc ethipfius C,cum zqua
les fint pofitz C,& AE. Capia-
tur quoque ipfius Dyumltiplex
1K,quz proxiné maior fit,qud
HG,Abfciffla ergo LK , que &-
qualisi fie ipfi- D, non erit 1L
mdionquam HG,( alias IK. nd
eficc multiplex ipfius D.proi-
me

i
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me maior quam HG,fed & Ity
maior quoque effet quam HG.
Quod i IK, dupla fit ipfias D,
perfpicuum eft,IL . non efle s
majorem,quam HG, cum HG,

ofita fit} non minor quam D,
oc eft,quam IL, ) &idcirco
HG, erit vel equalisipfi IL,vel
maior. Et quia FG, maiorcfk
ofita quam D:LK,vero ¢qua-
is cidem D ; erit quogue FG,
major quam LK. Cum ergo
HG,non minor fit quam IL, ve
demonltracum eft, fed vel z-

- qualis,vel maior,erit tota FH ,

maior quam 1K. Itaque cum
FH,HG, fint zque multiplices
prnime AB, X certiz C; atques
1K, multiplex ipfias Dyquein-
ftar eft fecund e, & quarte: fit
autem FH, multiplex prima,
major quam IK, multiplex fe.
cund®ide HG, multiplex ter-
tiz,non (it maion,qud 1K, mul-
tiplex
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tiplex quartz , immo minor,

eit IK, multiplex ipfius D, ma-
jor quam H G, ) erit maior
proportio AB, primz ad D, fe-
cundain,quam C, tertie ad D,
quartam. 2

Qroniam vero € contrario
i IK,{xxlx_ltip)cx prime D,(pona-

tur enim nun¢ Dyprima ac ter-
tia: At C.fecunda & AB,quar-
ta ) inaior eft quam HG, mul-
tiplex fecundz C;At IK , mul-
tiplex tertiz D,maior non eit,
quam FH, maliplex quartz
AB.immo minor,cum FH, mas
forfigquam 1X , veottenfum
eft,erit maior proportio D, pri-
me ad G, fecundam, qua:n D,
terti® ad AB, quartam : quod
eit propofitu:m. lnzqualivm_,
igitar magnitadivum maiorad

eaadem, &<, Qiod erat often-

dendun. . :
THEO-

ex hrpothefi ( fumpta enim -

Ll
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- THEOREMA IX.
PROPOSITIO 1X.

Rue ad eandem , eandem babens
vationem , aquales [unt intey
Je : Et ad qmas eadem san-
dem habet rationem, ea quaqi

Junt inter [e aquales ,

H Abeant primum A, & B,
eanden; rationem ad C;
Dico A,& B,efle inter fe gqua-
les . S:t enim, fi fieri poteft,al-
tera,nempe Aymaior,& 5, mi-
noryerit igitur maior proportio
A,maioris ad C, quam B.mino-
ris ad eandem C; quod eit cé-
tra hypothefin . Non ergo
inxzquales funt 4,% B, fed ¢-
gualcs. Habeat deinde C,ean-

cm proportionem ad A, B:
Dico ruxfus A% B, efse lc;qu a-

cs »
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fes. Nam fialtera, nempe Ay
efset maior,&B minor;haberet
C,ad B,minorem, maioré pro-
portionem,quam ad A, maio-
sem; qued eft contra hypothe
fin. Nozrx igitur uma:or eric Ay

uam B, {ed ¢qualis z igie
:lur ad eandem, eanden%mbe:
rationem, &c. Qyod dcmonn
ftrandum erat,

'THEOREMA X..
PROPOSITIO X,

Ad eandem magnitudinoms va.
siomem habentium, qus maios
yem-vationem habetyilla maioy
et Ad quam autem sadem
maiorem rationem babst, 1114
minoy efl . NN

Abeat primxﬁh A4, ad C;
maiorem propurtionen,
M quam
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‘quam B, ad eandem C." Dico
A; maiorem effe, quam B:Sie.
nim A, foret ipfi B,e qualis,ha-
berent A, & B,eandem propor
tionem ad C: Si autem A, mi-
nor effer, quam B, haberet By
maior ad C,proportionein ma--
foreni,quam A , minor ad ean<
dem C,quod eft contra hypo+
thefin . Non eft igitur A, ¢-
gualis vel minor quam B, fed
maior . ‘Habeat fecundo C,2d
. 'B , maiorem proportionem_» ,
quadti ad 4. Dico'B ; minodem
effe quam A. Non enim zqua-
lis erit B, ipfi A : alioqui habea
et C, candem proportionem
2d A\& B; quod eft contra hy.
othefin . Neque vero B, nna.
forerit quam 4, alias haberet
G, ad minorem A y maiorem_s
&rop_ortionem quam ad B,ma-
rem : quod magis eft contra
hypothefin. Miaor igitur eft B-
L i qiam
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quam A, quod eft propofitunt
‘Ad eandem igitur magnitudi
:nem rationem habentium,8¢d.
‘Quod erat demdaftrandum. :

THEOREMA XL'
pnoro;la‘xo XL ¢

Qe eidem [unt eedem rasionssy
©: dinter fe funt eadem o\
K : : . R
. Slnt proportiones £, ad B
‘W) & C,ad D, egdem propor-
-rioni E, ad F. Dico & propor-
tiones 4, ad -5,& C,ad D, eafs
-dém efle inter fe, fecundum.s
~definitionem 6. Sumatur eaim
ad oinpes antecedentes A,C,B

~ -gque multiplices quacunque
G,H 1, & ad omnes confequé-
tes B, D, F; aliz quecunques
eque multiplices K,I,M. Quo.
niam igitur ponitur efle Lipris

vy % ma
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ma ad B, fecundam vt E., ter-
tiam ad F.quartam; fit vt fi G,
multiplex prime deficitd K,
multiplice fetundas , deficiac
quoque [, multiplex tertiz ab
M- multiplice quartg i E2 i G,
equalis eft ipfi K, vel maior, ¢-
qualis quogue fit I, ipi' M, vel
maior : Sed ( vt codem modo
oftendetur)fi Lminor efh,quam
M, vel gqualis; vel maior , cft
quo«ipe H, minor quam L, vel
¢qualis,vel major, propeerta,s
quod ponitur effe E,prima ad
F.fecundam, vt C,tertiaad D,
. quartam . Quare fi G, multi-
plex primz 4, deficit 3 X,
multiplice fecundz B, deficiet
guoque- H, muleiplex teryig
2, 2b Ly multiplice quarte D .
Et -G, 2zqualis et , vel-maior
qua K ctia H zqualis erir, vel
maor-qui L. Idéq; oftendetur
accidere in quibufcunque alijs
. ' gque
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eque mulciplicibus . Quapro=-
ptér erit A, prima ad B,fecun~’
dam,vt C, tertia ad D,quartz,
Que igitur ¢idem funt e¢dem
rationes, & inter {¢ funt e¢dé.
Qitod erat oitendendum .

THEOREMA XIL
- PROPOSITIO XIL.

5i fint magnitudines guotcangus
proportiondles: guemadmodnm
Je habmeriz vna antecedentit
ad unam cenfiquentinm o it8
Je babebunt omnes antsrodene:
2es nd omenes confequentes .

Vod in propof, 1.de Pro-
portione multiplici
demoaftragit , oftens

dit hic de omni genere pros
portionis, etiam irrationalis . -
Sint ergo.quotcunque magnis
tudines 4,8,C.D,E,F, propors
i M 3 tio-
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tienales, hoc eft, fit A.ad B, vg,
C,ad D, & E,ad F. Dico vt eft.
¥oa antecedentium ad voam
confequentium; mimirum Aad
B,ita effle omaes antecedentes.
fimu! A,C, E, 2d omnes confe-
queantes fimu! B, D, F. Sumptis
enim G, H, I, zque multiplici-
bus antecedentium, & K,L,M,
eque multiplicibus confequen
tiumserunt omnes G, H,Limul
omnism A,C, F, fimul ita mul-
tiplices , ve vna vnius, hempe
viG,ipfius A; & omaes K,L,M
fimul omnism B,D, F, fimul ita
multiplices, vt vna vnius, ni-
mirum vt K,ipfius B, Quoniam
vero ponitur efle 4, prima ad
B, fecundam,vt C,tertiaad D,
quartam, & vt alia E, tertia ad
aliam F, quartam, it vt fiG
multiplex prime deficit 3K,
multiplice fecunde , deficiat
quoque H, multiplex terti,e:-lb
o _ >
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L, multiplice quarte, &I, ab
M:Etfi G, ¢qualis e ipfiX;
vel major, equalis quoque fie
H, ipfi L;& Lipfi M, vel maior .
Ac proinde fi G, minor eft, vel
squalis, vel maiot quam K, &
omnes G. H, 1, fimul omnibus
K,L,M, fimul minoresfint, vel
mquales,vel maiores.Quoctrca
vt eft A,prima ad B, fecundam
ita erit A,C,E, tertia ad B,D,F,
quartam .- Si fint itaque ma~
goitudines quotcunque pro-
portionales;&c. Quod demong
ftrandum erat;.

Py

i

v

: " ‘ . ;1'1-150-: :
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THEOREMA XIIL
" PROPOSITIO XIIL

Siprima ad feenndam eandem s

. bhabmerit vationem , quam ter-

. #im ad quArtam; tertid vers
ad quirtam msiorsm rationt
babusrit,quam quints ad fexe
tam : Prima qupgse ad fecuns
dam maiorem rvationem haber
bity guam qrinty ad fexsam.

Slt prima 4.ad B.Iecundam.'
vt C,tertia ad D,quartam:
fit autem proportio C, tertiz
ad D, quartam maior, quam E,
quintz ad F,fextam . Dico, &
proportiopem A, ptimz ad B,
fecundam efle maiorem quam
B.quintz ad F, fextam, fecun-
dum definitionem 8. hoc eft,
fumptis &que raultiplicibus
Tea e iplae
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ipfarum 4E ; item 2que make
tiplicibus ipfarum B,F,contine
gere pofle, vt multiplex ipfius
A, excedat multiplicem ipfius
B, at multiplex ipfius E , muls
tiplicem ipfius F,uon excedae.
Sumptis enim G,H,L¢que mul
tiplicibus antecedeatium ; Et
K,L.M, ¢que multiplicibns ¢~
fequentium , cum fit 4, prims
ad B, fecundam, vt C, tertid
ad D,quartam: fit ve G,
multiplex primz exceflerit K,
multiplicers fecunde , exces
dat quoque H, multipléx ter-
tiz ipfam L, multiplicem quar
t2, Xc. At quando H, exce.
dit ipfam L, non neceflario I,
excedir ipfam M, fed 2qualis

.aliquando eiit,vel midoriquod
masor ponatur proportio C,pri
ma ad p, fecundam, quam E,
tertiz ad F, quartam: Igitur A

~Qyexicedit K,non neceflarioI;

. M s €X~
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excedit M,Maior eft ergo pro«
portio 4, prim¢ad B, fecuns
dam,quam E,terti¢ ad F,quar.
tam. Quamobrem fi prima ad
fecundan-eandem habuerit ra
tionem, quam tertia ad quar-
tam, &c, Qued oftendendum
Srat. :

THE OR EMA XIV.
'PROPOSITIO XIv,

Siprima ad [ecundam eandema
- habueritrationem o quam ter
© #18 2R quartam ; Prima vere

qHAm Sercin maior fuerityerit
& Jecunda masor quam quar-,

.88, Quod fi prima fucrit &-
: qualis sextse , erit €& [ecunds,

aqualis quarie: Si vero wi-

. Bor ¢ muner erit , .
S It coim A,prima ad B, fes |
& cundam, v C testia ad D,

o o quale
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quartam . Dico fi A,major tues
rit quam C, fore quoque B,ma
forem quam D.QuodfiA,¢-
qualis fuerit ipfi C, equalems
quoque efle B. ipfiD: Si deni~
que A ,-ainor fuerit quam C;
minorem quoque effe B,ipfa,
D. sit primum A , major quaps
C. eritque propterea propor-
tio 4,maioris ad B, maior qud
C, minoris ad eandem B.Quo-
niam igitur ek G, prima ad D,
fecundam, vt A, tertiaad B,
quartam ; ‘Proportio autem A,
tertizad B, quartam, maior
eft,veoftédimus,quam C,quin=
.22 ad B, fextam : Maior quo-
que erit proportio C, primse.
ad D,fecundam,quam C,quin=
tz ad B, fcxtam . Minor eft er~
go Dyquam B; Ideoque B, ma~
tor erit quam D. Quod eft prov
pofitum . Lo
- Sit deinde A,zqualis ipfi Cp
e MA, ‘_..,- .xit—t ..
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ericqué idcirco 4,ad B, ve G,
ad B, Quoniam igitur prepor-
tiones C;ad D& C,2d B, exdé
funt proportioni A,ad B,erunt
quoque iater fe ¢edem propoe
tiones Cyad D, % C,ad B;jldeos
que gquales erunt B, & D,
Qod eft propeficum .

. §i¢ tertio A,minor, quam C:
eritque ob hoc maior propors
tio G, maiorisad B, quam Ay
minoris ad B,candem’. Quonid
igitur el C,prima ad D, fecun+
dam,vr A,tertia ad B, quartds;
eft autem proportio A, terti¢
ad B, quartam minor, quam.»
C, quintz ad B, fextam ; Mi-
nor.quoque erit proportio Gy
primz ad D, fecundam , quam
G, quintz ad Bfextam > Ideo-
que B, minor erit qui D, quod
¢it propofitum . $i prima igicur
ad fecundam eandem habues
rit radionem, &c. Quod erat

demsofiandum, — THEOQ. |
‘nf

I
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THEOREMA XV.
PROPOSITIO XV.

Pareas cum paviter mulriplicibus
$n eadein funt ratione, f§ prons
fibi- mewsseo refpondont, itn fu-
maniay .

Slnt partium A, & B, eques
multiplices CD, & EF. Di-
coita ¢fle CD, ad EF, vt A, ad
B. Cum eoim CD, & EF, fint
eque maltiplices ipfarum 4%
B, continebitur A roties in C
D, quoties B,in EF Dividarut
ergo CDin A)artes CG,GH.MD
zqualesipfi A, & EF.in partcs
ELIK,KF, zquales ipfi B; erit-
que CG,ad El,vt A,ad B,quod
CG,& 4, ¢gqualesinter fe fint 3
aecoon El, & B. Eadém ratio.
atenit GHy2d 1K, & HDed K
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298 | Euclidis Elom, .
F,vt'A,ad B, ideoque CG,GH,
RD, ac ELIK,KF, candem b¥.
bebubt proportionem . Quo-
circa vt CG,ad El, hoc eft, vt

A,ad B,ita erit CD,ad EF.nem -

pe omnes CG, GH, HD, finnd
adomnesELIX,K E,fimul
quod eft propofitam. Partes
ftaque cum pariter multiplici-
bus, &c. Quod erat demone
frandum., - )

THEOREMA XVI,
" PROPOSITIO XVL

Sc quatuor magwitudines propora.
. tionales fuerint o (» victfim
proportionales erszi .

1C demonftracur Aleer-

na, fiue Permutata pro«

portio, feu ratio, qua defin.12

explicataelt, SicenimAad B
. vt
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vtCad D, l?‘znc'o viciffim ,7%cu
permutando,efle quoque 4,ad
€, vt B, ad D. Sumagrur enim
ipfarum A,B, primz, ac fecun-
dg, ¢gque multiplices E,F. Item
ipfasum C,D, tertiz, & quartz
=zque multiplices G H;eritque
E,ad F, vt Ajad Bicum E, & F,
fint pariter multiplices ‘partii
A, & B. Eadem ratione erit G,
ad H,vtC,ad D. Cam igitug

soportiones E,ad F,& C,ad D
gnt e¢dem proportioni A,ad B
erunt & ipfe inter fe e¢dem .
Rurfus,quia proportiones E,ad
F,& G,ad H, eedem funt proe
portioni C, ad D; erunt & ipfa
eedem inter fe; hec eft, veeft
E, prima ad F, (ecundam, ita_s
erit G, tertia ad Hyquartam .
Quare fi E,prima maior eft qua
G,tertia,vel equalis;vel minor,
erit quoque F, fecunda maior
quam H, quarta, vel zqualis ,

IR ve



a8s  Ruclidis Blem.
vel minot, in quacunque muls
tiplicatione accepta hat eque
multiplicia E,F, & ¢que mulei
plicia G,H, Eit igitur 4, prima
C, fecundam, vt B, tertias
4d D,quartam(cum E,& B fint
gque multiplices primz A, ac
tertie B; At G,& H, gque muls
tiplices ¢,fecund2,& D, quar¢
t®, & illz ab his vna deficidt y
vel vna gqualés fine, velvna
excedant, &t. ) Quod elt pro-
pofitum . Si quatuor igitur masé
goitudines ;roportiona'lcs fues
Hat,& viciflim proportionales
:runc « Quod oltendendums
Tat, ’ ’ ’

e

\ THEO-



Liber Quinewt 2815
. THEOREMA XVIJ.
PROPQOSITIO XVIL,

& compofita magnitndines proc
pertionales fuering, he §uoque
disife proportionnles erunt ,

Oc loco demonftrat Eu-

-clides dinifignem ratio-
2is, quam defin.15. explicauity
Siot epim compofitz magpitu-
dines AB, CB, & DE, FE , pro-
portionales, hoc eft, fit AB,ad
CB,vt DE,ad FE . Dico & diui»
fas ea(dé proportionales effe,
hoc et,vt eft 4C, ad CB, ita_s
efle DF,ad FE, in eo fenfu,qué
definit. 6. expofuimus , Ipfar@
enim AC,CB,DF,FE, ¢que mul
tiplices capiantur eodem ordi-
e GH,HI,XL,LM: eritque GI
ita multiplex ipfius 4B , v ;{.en

o G
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Glgl, ipfius 4C, hoc’:l?, vt KL,
ipfios DF. Sed vt eft multiplex
KL.ipfius DF, ita quoque mul
tiplgx-eft KM, ipfius DE;eque
multiplices sergo funt GL,KM,
ipfarum AB,DE. Capiantur rug
.fus I N, M O, eque mulriplices
ipfarum CB, FE . Quoniam.igi-
tur fic eft multiplex HI, prima
fecunde CB,vet LM,tertia qudr
tz FE. Item tam eft multiplex
1IN, quinta fecundz CB, quam
maultplex eft MO,fexta quartg
FE;erit& HN, fic multiplex
fecundz CB,vt LO, multiplex
.eft quartg FE. Itaque cum fit
.AB,prima ad CB,fecundam,vt
-DE,tertia ad FE,quartam;fume
pteque - fint eque multiplices
GI,KM, prime ac tertie ABy D
.E : Item:fecunde, & quarte €
-B,FE,¢que multiplices HN,LO
fit ve 6 G I, multiplex prima
:AB, deficit ab HN, qul;i?li_cg
[ Ce
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fecundg CB, ctiam KM, multiq
plex tertiz DE, deficiat ab LO,"
multiplice quartz FE; & fi 2
qualis, gqualis; & fiexcedit
excedat . Quod fi deficiat tamy
Gl,ab HN, quam KM, ab LO,
ablatis communibus H1.LM,
deficiet quoque GH, ab IN, &
KL.abMO. EtfiG L, zqualis,
fuerit ipfi HN, & XM, ipi LO,
ablatis communibus HI, IM,
erit & GH, gqualisipfiIN, &
KL, ipfi MO. Et fi denique Giy
excefleritiplam HN , & KM,
ipfam LO,ablatis communibus
HL, LM, exceder quoque GH
ipfam IN, & KL,ipfam MO ..,
Quamobrem cum GH,KL,{um
pte fint zque maltiplices prie
mz AC, & tertiz DF: Item
IN, MO, zque multiplices fe-
cundg CB, & quartz FE,often
fumque fit,(in quacnaques
multiplications ille gque mul-.

: ti-
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384  Burlidis Flews,
tiplices fuerint accepte ) eque
maltiplices prime, & tertig ab
eque multiplicibus fecundz,
& quartz, vel vaa deficeres ,
vel equales efle,vel vna exce-
dere;Eric AC, primaadC B,
fecundam,vt DF, tertia 2d FE,
quartam,quod eft propofitam.
3i compofite igitur magnitu-
dines proportionales fuerint ,’
&c. Qrod oftendcndum erat.

THEOREMA XVIIL
PROPOSITIO xvm

Si dinife magwitndines fint pro-
Pertionales, baqroque compe~
Jenproporsisniales eymnt o

N Emonftrdt ho¢ loco Eu-
clides compofitionem .,
ratiohis, quam dehn. i 4.defcri
pfit. Siat thim divife mzlgni&.
: tudi-
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Mdines AB,5C,& DEEF, pros
portionales, hoc elt,aB,ad BC
vt DE, ad EF. Dico & compe-
fitas rraportippales effe, hoc
eft, vt eft ACyad BC, ira efle»
DF, ad EF , Si enim nap eft, vt

i AC,ad BC.ita DF,ad EF, habe.
. bit DF ad aliquam magoitudi-
" nem minorem ipfa EF, vel mg-
forem, cagdem proportionem,
quam AC,ad BC. Habeat pri-
mum DF,2d GF, minorem ipfa
EF, fi fieri peteft, candem pro-
portionem, quam AC, ad :C.
Quobiam igitur eft , vt AC, ad
BC, ita DF,ad GF; erit dividé.
do quoque, vt AB ad BC, itas
LG ad GF: Sed vt AB,ad BC,
ita pofita quoque et} DE, ad
‘EF . Igitur eritetiam;, vt DG
prima ad GF,fecundam,ita DE
(tertia 2d EF,quartam . Cumos
- ergo DG,prima maior fit,quam
*DE, tertia; erit quogué GF,fe-

ci:n-
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cunda maior,quam EF,quartf,
‘pars quam totum . Quod eft
abfurdum . o

Habeat deinde,fi fieri poteft
"D F, ad HF, maiorem ipfa EF,
‘eandem proportionem , quam
AC;2d BC.Qnoniam igitur eft,
¥t AC, ad BC , ita DF,ad HF;
erit disidendo quoque vt AB,

‘ad BC, ita DH, ad HE . Sed vt
‘AB,ad BC, ita pofita etiam eft |
‘DE,ad EF. Igitur erit quoque,
vt DH, prima ad HE{ectidam’,
_ita DE, tertia ad EF, quartam..
‘Gum ergo DH, prima minor fit
quam DF,tertia, fuerit quoque
‘HF, fecunda minor quam EF,
quarta , totum quam pars,
quod eft abfurdum . Non igi-
‘tur habebit DF ad minorem_-s
ipfa EF,aut ad maiorem, cand$
roportionem , quam AC, ha~
Kct ad BC. Ergo DF, ad ipfam
EF erit, vt AC,ad BC, quod €
C pro-
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propofitum . Itaque fi dinifz
magnitudines fint proportio-"
nales, &c. Quod demonitiag-
dum erat. :

THEOREMA XIX.
PROPOSITIO XIX.

Si quemadmodum totum ad to-

< tum'y ita ablatum f¢ habuerit:

- mdablatum , e reliquum ad
reliquum, vt sotsm ad tosdm y
Je habebir ,

Vod in propof. 5. demon-
ftratum eft de multi-
= plici proportione_, »
hoc loco de omni proportin-
ne, ctiam irrationali demon-
ftratur. Sit enim tota A%, ad
totam CD, veablata AE,ad
ablatam CF. Dico & reliquam
EB¢fle ad reliquam FD, vt e
Y tota



tota ABad totam CD Cum.a !
epim fit AB, ad CD, vt AE, a
GF: erit & pegmucando AB,ad
AE, vt CD, :«fCF . Dividendo
crgo erit EB, ad 4E, vt FD, ad
CF. Quaretparinieando rurlus
eritEB, ad FD, vt'AE,ad CF,
hoc et , vt tota AB; ad totam
CD, cum pofita fit AB, ad CD,
_At-AE, ad CF . Sigiturquems-
admodum totum' ad torun.
&c. Quod dewoantrandum_s

+ Crals - :

THEO.
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THE OREM A XX‘.
' PROPOSITIO XX.

Sc i fint tres mugmralmn, ¢ alia

- ipfis aqunles nwmerisque bing,

‘thea eadem vatioss [aman:

_InTi e 2YND BNIEM PYithA\gnd

BH 1A MALDT [Rerst.avit et yuir

. tmgnam Jexsiymaior o Qued §

prima sertia fuerit aqualis,ersd

" quarts agualis fextn, fn il-

s minor o hac yuegne minel
érite

Slnc tres magnimd.nes A,B,
G, & rotiiem D,E,F/fitque
Ay ad- B, viDyad B; & B,ad G,
vt E,ad F, fitautem primumns
* A,primha mtor guam Giterua.
.Pico & D, guartam effe maio~
rem F, fexta . Com &nid. A
mai‘or ﬁt quam C, ejic mifor
pro-
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groportio A,ad B, quam C,ad
. Et autem vt Aad B,itaad
D,ad E. Maior igitur proportio
quoque eritD, ad E.quam C,
ad B. A4t vt C,ad B,ita eft Fad
E. ( Cum enim fit Byad C,vt E,
ad F, erit coauertendo vt C,
ad B,ita F, ad E. ) Maior igitur
quoque proportio erit D,ad E,
quam Fad E. Quare D, maior
erit, quam F, Quod eft propce
ficum. . - )
Sitdeinde A, equalisipfiC .
Dico,8 D,zqualem efle ipli F .
Cum eaim A,fitipfi Cizquali:;
erit 4,ad B, vt C,ad R. Eft au.
tem ve A,ad B, iea D, ad E,igi-
eurerit& D,ad E,ve C, ad B :
JAt vt C,ad Bita eR Fad E.per
inuerfam rationem, vtip:ics.
Quare erit quoque D, ad F, vt
F,ad E; Ideoque equales erunt
L& E. Quod eft propofitum.
Sit tertio A;minor quam C.
Dico
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Dico & D, minorem efle, quam
¥. Cum eniin 4,minor fic, qui
C, erit minor proportio-A,ad B
quam C,ad B. Sed vt 4,2d’B,
ita eft D,ad E.Minor ergo quo-
que proportio et D, ad E, qui.
C.ad 8. Et aurem conuerten-
do, vt prius,ve C,ad B, ita F,ad
E. Igitur minor eft quoques
proportio D, ad E, quam F, ad
E; proptereaq; D, minor erit
quam F. Quod eft propofitum,
Si fint itaque tres magnitudia
nes , & aliw ipfis zquales an-
mero,&c.

@St Vse
@it

N 2 THEO.
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THEOREMA XXL
PROPOSITIO XXL -

8i fint tres magnitudints, ¢ alia
ipfis Kqmnles nimere, gae bind,
yin vadem varine [aman.
tnr  fusritque prrturbara car
proporting $x aqns Antem pri-

" ma, gaAm Lertia maior fuzrit :

o &rir CyqHRTINRA [exta.mas
sor . Qwod fi prima servis fue-

- vit #qaniis 5 erie O guarta &
qualis fexta s fin ilis minop,
bac quoque winor erit .

S Int tres magnitudines A,B,
C, & totidem D, E, F, qua
binz , & in ¢ade¢m ratione fu-
mantur ; fitque earum propor-
t.o perturbata, hoceft , fic vt
A,ad B,itaE,adF, X vt B, ad
C,ita D,ad E. Sit autem primi
H
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A, prima maior qguam Cytertiz..
Dice & P, quartam efc maio-,
rem fext3 F, Cum enim A,ma-,
ior fit quam G, erit maios pro-
porcie 4,24 B,guam C,ad B.
Eft rutem, vt A.ad Byita B, ad
F Muior ergo quogue propor
tio 6t E. ad F, quam ¢, 8d B,
Quooniam vero vt §,ad G, ita
eft B, ad Everit conuertenda
vtC.ad B, ita E,ad B, Quare’
maior quoque erig propastio K,
ad F.quam E, ad D, ldeoque s,
mogior.erit D,quam F. Quod eft,
mopoﬁtﬂm . - f
- Sit deinde A,ipfi G, 2qualis..
Dico D, quoque ipfi B, effe @,
qualem.Cum epim A,fit ¢qua-.
lis ipfi C,erit pyad Byt Ciaqd Bs,
Sed vt A, ad B, ita oft B, ad E.
Igitur erit vt C, ad B, ita E, ad
F: Eft autem ex inuerfa ra-
tione, vt C, ad B, ita E, ad D,
velati prius . Igitur erit quoq;
e N 3 vt

e
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vt Ead F,itak, ad D;seques-
§dcirco D, ipfi P, zqualis erit .
Quod eft propofitum .

- Sit tertio A, mimor, quam C.:
Dico,& Dyminorem effe quam
F. Cum enim A, fic minor qua
G, erit minor proportio A,ad B
guam C,ad B: vtautem A,ad

»ita e E, ad F. Minor eft ere
go Qroportio E, ad F, quam G,
ad B. Quoniam vero, vt ante,
ex inuerfa ratione, vt eft C.ad
B, ita E,ad D; erit quoque mi-
nor proportio E,ad F, quam F,
ad b; ac propterea D, miaor
erit quam F, quod eft propo-
firum. Siigitur fint tres ma--

nitudines , & aliz ipfis qua- -
es pumero, &c, Quod oftien-
dendum erac, '

* THEO.
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THEOREMA XXH;
PROPOSITIO XXH,

Si fint quotcunque snagnitudie
nes, ¢ alie ipfis aquales nua
mero, gua bine inendem ra-
sione fumantur : Et ex aqualia
sate s endemm rations erunt |

Am hic demonfirat Euclie

des modum argumentandi
in proportionibus ex gqualita.
tc, quando proportio eft ors
dinata . Sint enim primum.s
tres magnitudines A, B.C, &
aliz tres D.B,F: fitque A,2d B,
vtD,ad E. & B,ad C,vtE,ad -
F. Dico quoque ex zqualitate
effe A,ad C,vt D,ad F. Sumptis
enim ipfarum A,D,2que multi
plicibus G, H. Item ipRrum.s

K N 4 B)E)
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B,R, LK, & ipfarum C, F, L, M;
cum fic A, prima ad B, {ecun.
dam, vt P.vortia ad K,quared o
érit quoque G , multiplex pri-
ma Ard, Lmpliiplicem (ecyn-
dz B; vt Hmultiplex tertiz D
ad K s multiplicem qaarte B, .
Eadem ratione, cym fic B, pri
ma ad Cifecundam, vt B,teria
ad F.quartam; eric Lipultiplex .
ptime B,ad L, multiplicem fe-
cundz C, vt K, multiplex ter-
tiz E, ad M, multiplicem quar-
t2 F. Qyooiam igitur funt tres
magnitudines G, I, L+ & alia
tres H, K, M, qua binz in €2,
dem praportione furaunturifie
vt i G, prima fuperat tertiam
L, fuperer necefl sio quoque
H,. quartg fextam M: Erfi=-
quslisigqualis; Et fi deficit,des
ficiat . lraque cum G.H, xque
multiplices primz 4, & tertin
D; veldeficiane voa sh k., M,

L P zque
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ague-multiplicibyg facunde ©
& quarte F, val vaa 2qualcs
fint, vel yoa excedant: in qua~
cugque.mulkiplicatione .Gy~
pta fiof samultiplicia) frit A,
pnma;dd C, fecundam viB&
tirtia wd Fquarige (Quod o
propoﬁtuntiq.;,;{'“ g

Deinsi¢ fint plurgs magnjeu-
diges tribus; ita vt fic e?l%nﬂ!l G

A Niv Fid Q. Bicagdhug,
il

efle, v£ A,3d, N.it3 Rad, .
enim iam fic ofkenlum jo tri-
bus magaitudi nibus, effe Aad
C, vt Dy ad F;: popagyr autem
C, ad N, vt.F.ad Q, grupt tres
magnictudines A, C. N, & aliz
tyes D.F,Q;qua bin® in eadsqp
rarione (umuntus. Ergo ex 2¢
qualitate is tribys magnitudi-
pibus oifenfa, suclus ent.ve Ay
ad N,ita D, 2d O. Eodemqua’

- modo dew oftendetur in quin
que magaicudinibus 4 perqua,

R N §' o™ -
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tuor ; ficut id in quatsor de-:
monftratum -fult per tres; &-
fic de, pluribus . 1taque fi (ing
quotcunds inagaitudines, 8¢c.:
Quod erat oftendendum .

THEOREMA XXIIf
" IPROPOSITIO XXIII. ’

8i fine tres magnitudives, aliague
ipfis aquales numer ey yns bina
i1 cadem yatione [umaniut »
Juerit antem: perturbass earié

" proporrie’: Eviars tx aqualibate
B eadem varione cinmy.,

Emonftratur bic ratio ex
zqualitate, quando pro-
portio elt perturbaex, Sint e-
mim tres: magnitudines 4,B,Cy
& aliz tres D, E, ¥, fitque pere
turbata ezrum proportio, hoe:
eft, tit vt Ajad B, ita Bad Fi &
e i ¥ e vt



- Liber Quintui, 399
Yt ¥ ad QG ita D,adE, Dico
Guogque &x zqnalitate effe, ve
A,ad CiiitaD, ad F. Sumptis
-enim ipfarum A, B, D, 2quens
multiplicibes G, H; 1; ltem ip=
farum C, E, ¥, ¢gquemulriplicis
bus K,L,M. Erit vt 4,2d B,jta
G, ad 1, cum G, |, fint ipfaruns
A,B,zqueinultiplices; Ac ve A,
ad Bjica et E,ad F; Igitur vt G
od 1,i¢d quoque elitE,dd F;
Sed vt E,ad ¥ ita eft, quoque
¥.ad M; qued K,M, fint ipfard
E'F, zquemultiplices, Igitur
erit quog; vt G, ad I, ita K, ad
M .Rurfus quoniam-eft B,prima
ad G, fecundam, vt D; te.tias
ad E,quageam; erit quoque v¢
Ismultipléx prime B;ad Ll
tiplicem fecundz C,ita H,mnl
tiplex tertiz ©,ad K,multipli.
cem quirwe B. - Quia igicur
funt tres magnitudines G,l,Ly
&aliz s HE) M, quz bina
YRS N 6 '*‘
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i sadem ratioie fumynpur
cilqi eprut proportia pSrture
Baia s cum oftenfum fic eff ve

yad Lita Kyad Mi Et vt.Hyad

dtaLead Ly fig.vt 6 Gy pring
yperat tertid Lyfupergt quor
gue guarta _H».f,egta.eﬁ M #
§luns pnglma. | deficit,
ﬁﬁﬁ,‘%‘f i cum Gu& Hy e
uemileiplices priraz AS¢ t
ga a.?m,,& M2 nemulu[;ﬁ

cibus fecunde C, & quagta Fy

vel vaa deficiant , velvna &y

quales fipt,vel voa excedant;

qrit vt A,prima 8d.G, focunddy
ita D, tertia ad F, quartamy
juod eft propofitum. Iraque
fiot rres magnitudings, &o.
Quod dementtrandum erat.
. eSERRNGe .

' THEQ; °
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THEOREMA XXIV.
PROPOSITIO XXIV.

Sipriva od feivdsm wsiom

_ .habueriz yationem , guprnp ter-

. SiA ad quartam ; habuarss a%-

.. #a0 (b quinta ad fecyndentyd
gandern vatianem, quem [exie

' "ad quartam ; Krsam compofite

- PrmACHM QUIRIA R4 Jecnne

" dam tandem  hapsbu vatios

s mewy o quam Eeride cuw [extay
. ad guartam . )

Vad propofitione 24. de-
monitraui Euclides de

.~ fola proporrione multi-
plici , demonfirat hac loco de
omni proportione, etiam irra-
tionali . Sit eoim AB, prima ad
C, fecundam, vt DE, tertia ad
F,quartam; Item BC,quint:..‘

co a

e e

I



302 Huclidis Blew, .
ad C, fecundam;, vt EH, fextg
.ad F, quattam , Dico ita ¢fl,
AG, compofitam ex prima ac
quiata, ad fecundam C; vt eft
D H, compofita ex tertia, &
fexta;ad quartam F.Com enim
fit vt BG, ad C, ita EH, ad'F ;
erit conuertendo vt Cyad BG,
ita F, ad EH. Quoniam igitur
et AB,ad C, vt DB,ad F, & C,
ad BG, vt F,ad FH; erit ex 2-

_quali AB,ad 8G,vt DE,ad BH.
Componendo igitur erit vt to-
ta AG,ad BC, ita tora DM, ad
EH . Itaque cum rurfus fit &G
ad BG, vt DH, ad EH, & BG,
2l C vt EH,ad F: eritex 23

' qualiAG,ad C,vet DH,2d F,
quod eft propofitam . §i prima
tgitur ‘ad fecundam eandem s
kabueric rationem, &c. Quod
erat demonfirandum . '

P
L.

THEO:
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. THEOREMA XXV,
-Q'PROPOSIT-IO XXV.

Si quatuor magnitndin -

‘ ziwulu funin:m.;::?z-x

“sninima. valiguis dnobus maei
. Soreserunt; - v

]

It enim AB,ad cD,vt E, ad:

F, fitque 4B, omnium ma.
xima & F,minima . Dico duas
A B, & F, fimul efle maiores
dnabus €0,& E,fimul. Aufera-
s enim.ex AB , magaitudo A
G, equalis ipfi E; & ex CDjalix:
CH, gqualis ipfi E. Erit igicur
AG,ad CH, vt E,ad F, hoc eft,
vt 4B, ad CD . Qqare cum fit
tota AB,ad toran CD,vt abla-
ta AG, ad ablatam CH: erit
_ quoque vt tota AB, ad totam
€D, ita reliqua GB, ad reliqui

- .



“toug  Hwelidig Blegs)
HD : Eft autem 4 B,/ cum fit

o i Sdonting .

. Igitur & G B , maior erit
quaarHD; Quiniih MBMIAG,
& E, zquales funt; fiipfis ad-

deatur aqgnales i.,&&-(lihz;i«e .
]

mirum F.ipfi AG;& GH, ipfi
Sant AG , & Fofimul mquales
fplis E, & CH, fimul. Additis
jgicur inequalibus GB, & HD, -
fen:’AB ,‘j& F,ficdul mai (:g
qaam E,& CD; fimul cum GB,
fit maior .quam HD ; quod ¢&
propofitune . Sitfrgo quatuod.

magnitudines proportionales

" faerint,&¢. Qued crat demon

ftiandum. ¢ LA
oo B L e sl S

R A AT N

O R AR A

50 . et sy

& i he ke L e

r
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'"THEOREMA XXVL
PROPOSITIO XXVL.
i prinis ad fronvdams babyecis

maiorem proportionem qwam

tertin ad quartem: babebis
- conuertendo fecunda ad pri-
WA DINOTEVS Proportionem »

quas quarta Ad sertiam .

JAbeatanim 4,2d B,msio-
1em proportionem,quam
‘Ciad D, Dico propertionem B,
ad 4, minorem effe proportio-
ne D, 7dC. Intelligatar eniny
eflc E,2d B, vt C,ad D; eritque
proportio A, ad B, meior qua.-
que quam B, ad B; ac propte-
rea A,maior erit quam E.Qya-
te minar erit preportio B, ad
«; maiorem, quam.B,ad E.mi-
norem ; Sed ve sft B, ad_l-:.ﬁitl
¢

I



306  Esclidis Elem.
eft convertendo D,ad C.Igitur
proportio B,ad A, ‘minor cft
quoque, quam D,ad C, Qued
eft propotitum .

THEOREMA: XXVIL
PROPOSITIO XXVIL

Siprima ad fecuwdam habaerit
masorem Preoportionem o quans
tersia Ad quariam : Habebit
quoque viciffim prima ad teyr-
Ziam maiorems proportionem y
quam Jecunda ad gunrtam .

Abeat epim A,ad B,maio~

1em. propostiogem,quam
C,ad D, Dico permutando ma-
iorem efle quoque proportio-
nem 4,ad C, quam B, ad D.
Intelligatur namque effe E, ad
B, vt C, ad D, eritque propor«
tio 4,ad B, maior etiam quam

. E,
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B,2d B. ldeaque A, maior erit
quam E.Qnare maior erit pro=
portio A,ad C, quam E,ad C.
Quoniam vero permutando
eft, vt E,ad Ciita B,ad D.(cum
pofitafit E;ad B,ve C,2d D, )
Igitur proportio A,ad C, maior
quoque erit quam B, ad D,
Qued eft propofitum .

THEOREMA XXVIII
PROPOSITIO XXVIIL

Siprima ad fecundam babueris
maiorem Prcpertionsm quam
sersia ad quareams : Habibis.
quogue compofita prima cums
Jecnnda, ad fecundam waion
rem Pproportionem Jquam com-
pofitatertin fm guarta , ad
quartam.

S It major proportio 4B, ad

BC, quam DE,ad EF. la)ico



208 Euelidis Eloms:
& componendo maiorem B
proporrionein 4G.ad BC, qui.
DF.ad EP. Iatelligatur coims,
efe GB, ad BC,vi DE,ad EF ..
cyue proportio AR, ad BC,
maiaor quoque, quam GH,ad &
QG : ldegque AB.maior quam,o
GB, Addita ergo canmuni BC
fier AC, maior quam GG, ma-:
iorq; propterea erit proportio
AC; ad BC, quain GCy ad BC
Sed componendo, vt eft GC,
ad BQ, ita et DR.ad BF (quod
pofita fit GB,ad BC, vt DE, a
EF.)Maiar ergo-etiam €rit pie-.
portio AGad BQ, quam RF
EF. Quod eft propofitumy. - .

T

344" Rt m.“_;, B
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g . i
,THE_OREMA XXIX.
_PROPOSITIO XXIX."

- 8i compofita prima cum fscunds
. ad fecandam maiwem baone-
©pit propertiomem , quam tors-
i -pafita sertin cum amarea ad

quariam : Habebiz qneqries
Aiuidendo prima ad fecundam
maiorem proportioenem , quans
sertin ad quartam .

S It maior propertio A C, ad
BC, quam DFE,ad EF, Dico
& dividendo maiorem efle pro

. portionem 4B, ad BC, quam
DE,ad EF ., Intelligatur enim..s -
" efle GC,ad BC, vt DF, 2d EF,
eritque proportio AC, ad BC,
maior quoque proportione.s
GC, ad BC:idecque maior erit
AC,quam GC. Ablata eigo ¢5-

wani



'_._.

316 EwelidisBlewm. _
muni BC; maior erit AB, quam
GB: Ac propterea maior erit
proportio AB, ad BC,quam_»
GB, ad BC. Sed dividendo,vt
eft GB,ad BC,itaef DE, ad
BF. (Pofita namque eft GC, ad
BG,vt DF,ad EF.) Igicur maior
quoque erit proportio 48,ad
BC’quamDE.aé EF. de
of propofitum .

p-

THEO-
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THEO REMA XXX.
PROPOSITIO XXX.

Si compofita prima cum fecrmda,

ad fecundam habrerit maio-

. rem proporsiencms, quam come

Pfita tertic cum quarta, ad

quartans : Habebit per conney-

fionem rationis , prima cnm

Jeciunda nd primans , minorem

. preportiomem , quam tertia ck
quarta, adtertiam .

S It maior proportio AC, ad
- BC, quam DF,ad EF. Dico
p:r conyerfionem rationis, mi-
porem effe proportionem AC,
ad AB, quam DF,ad DE . Cum
enim fit 4C,ad BC, maior pro--
portio, quain DF.ad EF, erit &
diuidendo,maior proportio AB
ad BC,quam DE,ad EF.Quare

coqa-
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conuertendo , minor erit pro-
#rtlo BC,'ad AB,quam EFad
%E : Ac propterea, & compo-
nendd , midor. rit proportio
totius AGC, ad AB, quam totius

Bfad BE Quod et ptopofitd.
THEOREMA XXXl
PROPOSITIO" XXX,

i fint tras magnitudings, ¢ slis

" ipfis aquanles nameéro , frames
masor propuorsrd prime prioyim -
Ad [ecundam quam prime pe-
feviorwm i fecundam ; Itemm
Jecunda prioram ad tertinms
maior,quam [ecands pofteriorf
adtertiam : Eree quogus ex us
qualitate maice proportio yrin
m2 prioruris Ad teriiam y grumm
Frima poitericrRm R tertinm .
S Int tres magnitudines A,B,
C,& aliz wzes D,E,F,fitque.

' maior
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. muaior propostio A,ad B,quawy
| Dy2d E: Item maior B,ad Cy
. quam B, ad F. Dico ex #qua{
) litate matorerma quoque effe Ay
: ad Cquam D, ad F . Intelligae
. tur enim effe G,ad C, vt Byad
F; eritque propterea pr&por-
tig:Bd C, maior, quam G, §id
c. Ideoque Bymaior erit quam
G. Quare mzior etit propottio
,ad G,minorem, quam 4, ad
Bymaiofem . Ponitur aatein 3
proportio-A,ad.B,maior quam
D,ad E. Multo ergo maior erit
proportio 4,2d C, quam D,ad
E. Iotelligatur rurfus effe H,
ad G.wvtD,ad E; eritque pro-
pterea miiar proportio A, ad
G,guam H, ad C; ldeoqued,
maior erit,quam H. Quare ma-
for quantitas A, ad C, habebit
m2iorem proportionem, quam
minor quantitas H,ad eandeda
C: Atqui vi H,ad C.itaeft, 6k
. O aqua-

T



\

St4  Buclidistlow.
#qualitate D, ad P, (quodiam
vt DyadE, itaeft H,ad Gi& vi
tﬂd F) ita G, l\d c ) M‘iorer"
€0 proportio quoque erit A,/
ad %. uam D?:d(ll:. Quodefy.
propofitum . ‘

'THEOREMA XXXIL.
PROPOSITIO XXXIL.

Bi fint tyes magnitudinet,Cr alis
ipfis aquales numero, fitque_s
_ = mAier propersio primaprisrum .
" ad fecundam 5 quam fecunds
. pofteriorum ad terviam ; Item |
Jecnnde prioram ad sertiams |
" maiory quam prime poflevioris |
. 88 fecundam : Evrit qguogue ex
- aqualitass maior proportio prie
e prievsum d tertsam, quam
primaposleviornm ad-teytsam.
Int tres magnitudines A, B,
pa & aﬁz tres D)Etrg. ﬁtqi
o marog

i

P
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miorfmporlio A,ad B, quamg
& ad ¥. ltem maiorB,ad C,
quam D, ad B.Dico efle quog
maiorem proportionem €x ge
qualitate m G, quam D, ad
F. Intelligatur enim effc G,ad
G, vt D, ad &, eritque propte«
gea proportio B, ad G, miior
qnam G, ad C. ldeoque maior
-erit B, quam G . Qaare-maior
erit proportio Ay ad G, minoré
quam enfdem 4, ad B , maio-
reni: Eft autem proportio A,ad
B, maior quam E, ad F. Multo
ergo mazior eft proportio A, ad
G, quam E, ad F. 1atelligatur
rur{us effe H;ad G, vt E,ad Fs
Eritque propterea maior proe
portio Aad Gyquam H,ad G5
ideoque maior erit Ay quam.s
H, Quocirca 4, maior ad C,
maiorem habebit proportio-
nem,quam H, minor ad eandé.
CiAtvet Hyad G, itaelt exa-
:  qua-
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Hualitate D,ad F. ( Quoniam-3
veD,ad B ita e G, od C: &
VtEad F, itagR H;ad G.) Ms-
for eigo etian R proportio A,
§d C, quam Dy #d F. Quod eft
propofitum. i VT

THEOREMA XXXIIL.
o __'PROPOSITIO XXXIUL

8i fairit maior preportio totius

- ald votwm, quam ablati nd ab-
latum : Evit o, & veligui ad ve-

- “liqusm maior preportio, guam

" Potins Ad totum . :

It maior proportio totiug
AB, ad totim CD, quam
ablate AE,ad ablatam CF. Di-
€0 & proportionem reliqua
EB, ad reliquam FD, maiorewn
«&fl2,quam totius 4B,ad toram
€D, Cum enim maior fit pro-
poruo
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rtio AB,adiCD,quam AE,ad
E% ‘jerit quoque permutandey
maior proportio AB,ad AE,qud
Cp, ad CF ; ac proprerea ; per
conuerfionem rationis , minor
erit propertio 45, ad EB,qui
CD,ad FD. Permutando igitur,
migor quoque erit propartio
AB,ad CD, quam EB, ad FD.
hoc ek, EB;reliqua ad reliqud
FD, maiorem. habebit propor-
tionem , quam tota AB, 3d 0.
tain CD.Quod ¢ft propofitui ¢



M
s $18  BwelidisBlew,.

THEOREMA XXXW
~ PROFOSITIO XXXIV.

83 f nt quotcunqne maguitudines
© alie ipfis equales mumere o
. fitque masor proportio prima
pricrum ad primam pofteriovil,
quAm j'mmdt ad fecundom ;
- G hac muior 5 quam tertiaad
* Sertiam, G» fic desnceps:Mabe-
o buns omnes prioves fimnl ad
omnss poﬂcrwn: fimul , maio-
vem propersionsmiquam omnes
Prioves, velsida prima , nd om-
Bes pofteviores , Volidn quoque
Primai minersin antem, quam
prima prioerum ad primam poe
Geriorum ; maiorem deniqued
etram.quam vitima priorwwe.s
ad visimam pofleviorums .
S Int primum tres magnitu.
dum A. B, C, & aliz tres

b,
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D,E,F. Sit autem maior propoe
tio A,ad D,quam B,ad E ltem
maior B, ad E,quam C, ad F.
Dico proportionem ipfarum Ay
B.c,fin:ul ad ipfas D,E,F, fimul
maiorem effe proportione ip-
farum B, C, fimul ad ipla- E, Fy
fimul; minorem vero propor-
tione 4, ad D : maiorem denis
que.etiam proportione C, ad
F Cum enim maior fit propor
.tio A, ad D, quam B, ad F; erit
permutando maior £, 2ad B,
quam D, ad E. Igitur compow.
neado,maijor erit proportio ip-
-farum A, B, finul ad B, quam
ipfarum D, fimul ad E. Permu-
tando ergo rurfus, maiorerit
prororrio 4.B,fimul ad D.Efi-
mul,quam B,ad E. Iraque cum
tota A,B,2d totam D,E.maior€
-habeat proportionem, quam
ablaca B,2d ablatam E,habebit
quoque reliqua.A,ad reliquam
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P,. maiorsm proportionem 5,
quam tota A,B,ad totam D;E,
Eadem ratione, maior erit pro.
portio B, ad E, quam totius B,
€, ad rotam E, F : Multo ergo
#naior erit proportio 4, ad D,
guam B, C, totius ad totam E,
F. Permutando igieur, maior
-erit proportio A,ad B,C, quam
D, ad E, F; & cowponendo er-
go maior eft proportio totius
,AvB,c, ad B,C’ quam totiﬂs D,
E,F;ad E, F. Et rurfus permu-
tando maior proportle omniit
A,B.C, fimul ad omnes D,E, F,
fimul quam 3,C, ad E, F, quod
eft primum , oo
.. 1taque fit ‘maior proportio
otius A,B,C, ad totam D, E,F,
-quam ablat¢ B, C, ad ablatam
X F, erit & maior proportio
reliquz A4, ad reliquam D, quid
zotius A,RB, C, ad totam D,E.F
:quod eft fecundum .

- Qyo-
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- Quoniam vero maior eit pro-
-portio B,ad E,quamC, ad. F;
-erit permutando maior quo-
que B,.ad C,quam E.ad F, &
.compoaendo, maior totius. BC
.ad C, quam torius E,Fad F: &
-surfus permutando,maior B,C
ad E,F.quam C,ad A,F. Eitau-
tem.maior proportio A,B,C, ad
D.E/F, vt oftendimus,quam B,
C€ad E. F. Multo ¢rgo maiot €-
it p:opartio omnium A, B, Gy
ad omnes D,E,F, quam vitima
C, ad vhimam F, quod ef} tere
tium. :
Deinde fint quatuor magnis
tudines verobique com eadem
hypothefi, hoc eft, fit quoque
majot proportio tertiz C,ad
F, tertiam, quam G, quarta
ad H,guaream . Dico cadem
confequi. Vienim iam in trie
bus eit often{um, maior eft prov
portio B,ad E, quam BaCi%adj

R 5 o] ; £y
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E, 7, H. Multo ergo maior&rit

A,ld;D, quam B.C, G, ad E,F'
H. Permutando ergo minor €
git A.ad B.C.G, quam D, ad E,
F, H, & componendo maior Ay
B.CG, ad B,C.Gaq“am D.E{F.
.Ho ad E) F H, & Pelmumd’
A, B, C, G, ad D,E, F,H, maior
quam B.C,G,ad E,F,H . quod
eft prinum.

ltaque cum fit maior pro-
ortio totius 4,5,C.G, ad totd -
E,F,H, quam ablatz B,C,G,
ad ablatam E,F.H , erit & relis
quz A, ad reliquamD ,A mhiac
proportio, quam totins A, B,
G, ad totam D, B, F, H.quod
<ft fecundum . .

. Quoniam vero, vt in tribus
oft . demonftratum, maior eft
proportio B,C,G,ad 5, F. H,
quam G, ad H; & maior A, B,
ch: ad D,B,F,H.quam B)C)Gi
W-EF.H . vt hiic oftenfurns 5

= ¢ e multo
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multo maior erit proportio 4,
8.C,G; ad D,E,F,H quam viti-
m2 G, ad vitimam H; quod i
tertium .. : .
Eadem arte concludes , eae
dem confequiin quinque ma-
gnitndl_aibus per %uatt;or,& ta
ex per quinque, ¢ in feptemy
per fex.‘ikc. queradmodumo,
oftendimus in quatuor, pepr
tres. Conftat ergo sotum.s -
Theorems, &e¢. o

" 1
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EVCLIDIS
* ELEMENTORVM -
;g:_ux_ SEXTVS,
. DEFINITIONES.’ |

S Imiles ﬁgurz reQilinez

funty que & angulos
fingulos fibgulis zquales
habent, atque ctiam la-
tera, qua circum angulos'
gquales,proportlona ia.

& Reciprocz suteq, figure
funt,cum in veragque figu
ra antecedentes , & cone |
fequentes rationum tery
mini fuerint . A

@ Secundum extremam , &
mediam rationem reCta.s
lmca feQta effe dicitur, cii,

'3 L I ve

<
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- wettrotd ad majus fegmens
tam, ita maius ad minus

. fe habuesit. ., o

4 Altitudo cuiufque fignre et
linea perpeondiculans a

. vertice ad bafip dedudha.
5 Ratio ex rationibus compo-
_nidigitur , cum ragiopum
quantitates inter fe muls
tiplicata, aliquam cffece

rint rationem .

& Farallelogrammum fecund
aliquam re@am lineam.»
applicatum , deficere dai-
citur parallclogrammo ,
quando noan occupat-to-
tam lineam . Excedere.
vero, quando otcupat

. majorem lineam,quam fi¢
€a, fecandum quam ap-
plicatur : fta tamen, v¢

-~. parallelogrammum -defi~
ciens yaut excedens ean-

= .- dem baheat altitudinem,

-y ’ cum



386 Eweldis Elim. _
cwm- parallclogrammio “appli-
cato, conftituatque cum co
totum vnum ~parallelogram-
‘thum, - : Y

THEOREMA I. -

PROPOSITIO L
Triangsla, dr nrillebgrmmn.«

_quornm eadem fuerit altitnde,
+ §tr fe habent inter Je,ut bafen

S Int duo triangula ABC, DE
F, eandem habentia alti-

tudinem, quornm bafes BG, E.

F . Item duo parallelogramma
CG. EH , ciufdem altitudinis »
quorum ezdem bafes BC)EF .
Dicoita efle trisngplum ABC,
ad triaogulum DEF, & parale

e s o cmany 2o

lelogrammum CG, ad paralles |

logrammum E H, vt eftbafis
BC, ad bafin EF . Collocentur
s enim

h P
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enim tam griangula , quam pae
) sallelogramma inter eafdem.s
' panalielas GH , LN , & ex BL,
‘fuinantur quofcunque redtze
Bl IK, KL, ipfi EG, 2qualew;
Item ex - F N, abfcindantur
quotcunque rete F M, M N,
aquales reltz EF . peinde ex
A,% D, deducantur reGz AL, -
AK,ALLDM,DN . Emune igitag
triangula 4 BC,A1B,AKI ALK,
fuper zquales bafes ; & inter
cafdem parallelas conflituta,
jmeer fe equalia, Eadem ras
tione zqualia erunt rrangula
" DEF,DFM,DMN Quam mulri-
plex eftergo reta CL, reéta
BC. tam multiplex quoque_»
erit triangulum ACL, triangult,
A BC; & quam multiplex eit-
reéta EM, retz EF, tam quo--
que multiplex erit triangulum
* DEN, trianguli DEF, quia in.s .-
got tridnguls equalia .fun‘g{ die-
. uifa
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‘uifa tora triangula. 4CL, DEN,
-in quot reflas equales felte
fucrunt torz reétzs:CL, EN.
.Quoniam vero fi bafis CL, 2=
qualis fuerit bafi E N, neceffa-
rio triangulum ACL,¢quale et
eriangulo DEN, ac proinde i
CL.naior fuerit quam EN, ne-
<cffario ACL, maius eft quam
DEN, & fi minor, mious; defi.
cient propterea vna CL,redla,
& triangulum ACL, 2quemul.
tiplicia prima magnitudinis B
Q, & tertiz ABC,ab EN, reta
tridgulo DEN, equemultiplicis
bus fecyndg¢ EF, & quartz DB
Fl, vel vna gqualia erunt, vel
vna cXcedeat, fi ea fumantur,
que iter e refpondeat . Qua-
re qua proportio eft gring M
C,ad {ecundam EF,balis ad ba-

funiea eit tertie ABG,ad quar-

tam DEF,trianguli ad triangu-.
lum. Sicutigicur bafis ad ba=.
fin,

-
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fin, it2 eft tridgulum ad triand
gudlam, quod eft propoficut .

Qroniam autem vt triangys
lum ABC, :dmuklm DEF,
ita eft parallelogrammum CG, -
{quod duplum eft wrizaguli AB
C., ) ad parallelogrammum »
EH: ( quod eft duplum triane
guliDEF ) peripicuum eftyita
.quoque. efie parallelogrammit
ad parallelogrammum , vteft
bafis ad bafin. Quod erat:de~
monthandums. - -

-

L et
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< PROPOSITIOIL

-8i 84 vnum sriangnli latus pa-
- yallela dula fucerit yects que-
"~ dam linea, bec. proporsionali-
- ger fecabit ipfins triangnlt la-
.. tars. Et [§ trianguli laterma
* proporsionaliter }::h Juernt,
-~ qua &4 felhiones ad innida fue-
vieredainea, evit ad religui
ipfius srianguli latns parals
¢la.

N triangulo A B C. duca.
tur primum re&®a DB, pa-
railela fateri BC. Dico latera
AB,AC.feQa eflc proportiona-
literin D, & E,hoc eft- effe vt
AD,ad DB, it2 AE,ad EC. Du- |
Cis enim re&is CD,BE, erunt
triangula DEB,DEC, fuper cie
oo dem
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dem bafin DE, & inter eafdent
&arallelas DE,BC, conftituta 5
ter fe equalia . Quare ve
trizagulum ADE, ad tnanguli
DEB, ita eft eriangulum idem
ADE.ad triang: lum DEC : At-
qui vt triangulum ADE,ad trif
ulum DEB,ita eit bajis ADiad
afin DB; ( cum hzc triangula
fint eiufdem altirudinis vt ¢S4
fiat,fi per Bagatur parallelas
reétaipfi AB, ) & eadem ratio-
ne.vt triangulum ADE,ad trid.-
gulum DEC ita eft bafis AF, ad
afin EC. Veigitur AD,ad DB,
ita eft AE,ad EC,(cum he duxs
propoitiones ezdem fint pro-
portioni trianguli ADE,ad trid
ﬁulum DEC. ) quod eft prope«-
tum. : :
Secee deinde reta DE, lates -
r2 AB, AC, proportionaliter .
Dico DE, parallelam efse reli
quo lateri BC.. Dudtis enims
C urs
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m?sﬁ*«&u CD,BE,erit vt bas
fis AD,ad bafin DB, ita triangu.
Jam ADE, ad triangulum DEB,
eum fint ciufdem altitudinis :
Ponitur autem vt AD, ad DB,
ita AE, ad EC. Igicur erit vE
triangulum ADE, ad triangulip
DEBita 4E,ad EC; Sed rurfus
vt bafis AE, ad bafin ECiita eft
triangulum ADE, ad trianguld
PEC, cum fint alticudinis ecinf-
dem . Igitur vt triangulum A
PE,ad triangulum DEB, iea et
sriangulom idem ADE,ad trid-
gulum DEC.ZEqualia ergofunt
tridgula DEX,& DEC;Ac prop-
terea, cym candem habeant
bafin DE, iater eafdem eruat
collocata parallelas. Igitur pa-
rallela eft DE,ipfi BC,quod eff
propofitnm . §i itsqae ad voi

\ uriangulilatus parallela ducta
faeris, &c, Quod eratoften-

Adendum, Ce L
S THEQO="

LS
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THEOREMA llL

b PROPOS!TIO 1L

s‘ manguh angulns bifariam fe&
Rus fit , fecans antem anguli
- reds lmu Jecnerity & bafin :
' bafis fegmenta canders habe-
-bunt rationem , qusm reliqun
< dpfins srianguli latera . Et £
bafis [egmenta candem ha-
boant rationem, quam reliqus
ipfius trianguli laserairsitn lis
neay que & vertice ad [elt:onk
- producisur  bifaviam fecas

“2rsanguli ipfius angulum.

N tnanoulo ABC,refla 4
D, fecer primo angulum.»
BAC,bifariam . Dico ¢fie vt B
A,ad AG,ita BD,ad DC. Agatur
enim per Byrelta ‘BE, parallela
.ipfi AD,donec ciiCA.producta

con-

bh
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conueniat in E, eritque angy=:
1ug EBA,equalis alterno BAD;
& angvlus E, externo DAC.
Cum gitur duo anguli B4D,D
AC,¢quales ponantur; erunt
& auguit EBA, & E, intcr_fer
yuales; Ideoque & reétz BA,
EA,inter fe gquales, Vtigitur
EA,ad AGita BA , ad eandem
AC. Ajui vt EA,ad ACjitaeft
BD,ad DC, cum in triangulo B

" CE.ref}a AD, fit parallelalate-
" 1t BE.igitur vt BA,jd AC, ita
elt BD,ad DC, yuod.elt propo-
fituin . k
+ Sit deinde vt BA,:“ AC, ita
BD, ad Dc. Dico 1etam AD,
bifariam fecare angulum BAC, !
“Agatur ezim rurfus per B, re-
éta BE,ipfi AD,parallela cuiens '
cum C.4,potractiin E.Quonid
igitur vt Ba,ad AG,ita ponitur,
BDjad DT, veantem BD, ad
Dcita et £3,2d AG; ( yuod in ’
. tilan- !
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triangulo BGF,recta 4D, fic la-
_ teri BE,parallela ) Erit've BAg

ad 4C.ita EA,ad eandem AC.
Acquale igicur fupt BAK EA,
fnter fe,ac propterea anguli £
BE,& E, aquales quog; crunt.
“Cum.igitur angulus ABE,¢qua
lis fie alterne BAD, & angulus
. E,esterno DAC, erunt, & duo
f anguli BAD,DAC,inrer fe equa
les, quod eft propolitum . lra.
ue fi trianguli angulus bifarid .

z:étus fie y &c.Quod erat de-
monftrandum,

u

THEO-
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ye¢ DF Quoniam igitur in3
triangulo BEF, re&ta AC, pa-
sallela eft lateri EF,erit AB, ad
AF,hoc eft,ad DC,( que zqua-
lisef ipfi4F, ) ve BC,ad CE. .
Permutando igitur erit AB , ad
BC,vt DC,ad CE. Rurfus, quja’
e eodem triangulo BEF, reta
CD;,parallela oft lateri BF, ¢ ie
BC,ad CE,vt FD,hoc eft,vt CA
{que equalis eft ipfiFD)ad ED.-
Permutanddigitiir erit BC, ad:
CA,vt CE,ad ED,Cumvigitur fit
AB,ad BG,vt DC,ad CE,% BC,
ad C4,ve CE,ad ED:erit & ex

‘equali AB,ad C4,vtDC,ad ED.

Quoft et propofitum. Aquid~
gulorum ergo triangulorum._s
proportiosalia fant latera,&c.

Quod erat demonftrandum,

G

THEQ
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THEOREMA V.:
PROPOSITIOV. -

Si duo trianguls lntera preportiond
nalia bhabeant; aquiangnla es

- vHnt trianguls, &p aquales ha-
bebunt aos angwlos, [ub.quibus
& bomologa Ilatera [ubten~
Auntur :

Y Abeant eriangula ABC,D
EF, latera proportiqna=
lia,fitque AB,ad BC,vt DE, ad
EF.& BC,ad C4,vtEF.ad FD,
& AB, denique ad AC,vt DE,
ad DF. Dico triangula eflc -
quiangula, angulum fcilicet A,
qualem eife aagule D, % ans
gulum B,angulo E; & angulum
C,angulo F.Sic enim anguli
. quales refpiciunt homologa la«
teia. Fiatangulus FEG,equa-
P 2 lis
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THEOREMA IV.
- gadrosng;o v,

 Aequinwgnlorum . triangnlorum
proportienalia funt lateragns |
* eircum equales angwlos, (& bo-.
mologa funt latera,que 2qua-
. bibus angulis futtendnntur,

S Int zquiangula t:iangula:
> ABC,DCE, fintque.zqua-
es anguh ABC, DCE, & ACByx
PDEC, & BAC CDE, Dico efle
- AB,ad BC.vt DC,ad CE,& BC
ad CA,vt CE,ad ED; % AB, de-
nique ad AC,vt DC,ad DE; lta
enim latera circa xquales an-
gulos funt propertipnalia, ho-
mologaque funt ea latera,que
zqualibus angulis fubtendun-
tur,hoc et , & antecedeatia
ownia zquals refpiciune au-
. gulos,
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gulos , & confequertia fimi-
liter . Conflituantur latera B
C.CE, {ecundum lineam redld,
ita vt angulus DCE, externus
fit quals interno 4BC, pari-
terque externus ACB, interno
D’ C. Et quia duo anguli ABC,
ACB,minores funt duobus re-
&is: elt autem angulo ACB, z-
qualis angulus DEC, erunt &
anguli B,& E, duobus rectis mi
nores - Quare re&te BA,& ED
produltz ad partes A,D, coi-
bunt. Producantur ergo’, &
conueniant in F. Quoniam_s
vero angulus externus DCE,e.
qualis eftiuterno eppofito AB -
C:parallelz erunt CD, & BF.
Eadem ratione parallele erunt
C.A.& EF.quod angulssextrers
nus ACB,fit gquaitsintero DE
¢ Parallelogrammum eft igitur
AGUDF.proprereaque relta AF,
xqualis recte CD;& redta CA,

p redte
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‘IH EOR E M A IV
moposmo .

' ;A‘eqmnsgnbmn« -tyimugnlorum
proportionalia funt lateragne

- civcum squales sngwlos, ¢ bo-.
molega funt latera,que aqua-

. bibus angulis fubtandnrtur,

S Tnt 2quiangula tiiangula:
4BC,DCE, fintque zqua-
Jes anguh ABC, DGE, & ACBy
DEC, & BAC CDE, Dico efle

- AB,ad BC.vt DC,ad CE,& BC
ad CA,vt CE,ad ED; X AB, de-
nique ad 4C,vt DC,ad DE; Ita
enim latera circa xquales aa-

* gulos funt propertipnalia, ho-
mologaque funt ea latera,que
zqualibus angulis fubtendun-
tu,hoc eft , & antccedentia
o.nia zquales refpiciant ay.

gulos,
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gulos , & confequentia fimi-
lirer . Conftituantur latera B
C.CE, fecundum lineam redti,
ita ve angulus DCE, externus
fit zqualis interno ABC, pari-
terque exterous ACB, interno
D' C.Et quia duo anguli ABC,
ACB,minores funt duobus re-
&is: eft autem angulo ACB, -
qualis angulus DEC , erunt &
anguli B,& E, duobus retis mi
nores - Quare reétz BA,& ED
produta ad partes A,D, coi-
bunt. Producantur ergo., &
conueniant in F. Quoniam_s
vero angulus externus DCE, e-

qualis eftiuterno eppofiro AB
C:parallelz erunt CD, & BF.

Eadem ratione parailele erunt
€ .4.8& EF.quod angulusexters
nus ACB,fic zquaisintero DE
C.Parallekogrammum eft igitur
AGDF.proptereaque refdn AF,
xquals redte CD;& redta Ca,

P reéte
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‘I‘H E 0 R E M A IV
moposmo v

' A‘eq:rugnbrun mgutmm
proportienalia fust lateraque
- cireum aquales sngwlos, (@ bo-.
mologa funt latera,que eqni- |
. bbws angulis fuosendnntar,
S Tnt aquiangula tiiangula
ARC,DCE, fintque zqua-
les angul ABC, DCE, & ACB,
PEC, & BAC CDE, Dico efle
- AB.ad BC.vt DC,ad CE,& BC
ad CA,vt CE,ad ED; X AR, de-
nique ad AC,vt DC,ad DE; lta
enim latera circa ®quales an-
gulos funt propertipnalia, ho-
melogaque funt ea latera,que
zqualibus angulis fubtendun-
tur,hoc et , & antecedentia
o.nia zquales refpiciunt au.
gulos,
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gulos ; & confequedtia fmi~
licer . Conftituantur latera B
C.CE, fecundum lineam redti,
ita vt angulus DCE, externus
fit zqualss interno 4BC, pari-
terque externus ACB, interno
D' C. Et quia duo anguli ABC,
ACB,minores funt duobus re-
&is: eft autem angulo ACB, =-
qualis angulus DEC, erunt &
anguli B,& E, duobus re®is mi
nores - Quare re&te BA,& ED
produltz ad partes A,D, coi-
bunt. Producantur ergo’, &
conueniant in F. Quoniam_s
vero angulus externus DCE.e.
qualis eftiuterno oppofito AB -
C:parallelz erunt CD, & BF.
Eadem ratione parallele erunt
C.A4.& EF:quod 2ngulusexter~
nus ACB,fit gquaiisintero DE
C Parallelogrammum eft igitor
AGDF.proptereaque refta AF,
xquabs rectg CD; X re&ta CA,
redle
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THEOREMA IV.
f -‘mdéousl.nb Iv.
: Jeqmugnbrunmgltorm

proportionalis funt latera,que
- ciycum squales axgulos, (> ko

mologa funt latera,qme agua- .

. libus angwlis futrendnntur,

S Int 2quiangula niangula
> aBC,DCE, fintque zqua-
les anguh ABC, DCE, & ACB,
PEC, & BAC. CDE, Dico efle
- AB,ad BC.vt DC,ad CE,& BC
ad CA,vt CE,ad ED; X AR, de-
nique ad AC,vt DC,ad DE; l1a
enim latera circa mquales an-
gulos funt prepertipnalia, ho-
mologague funt ea latera,que
zqualibus angulis fubtendun-
tuc,hoc e} , & antecedentia
o.nia zquales refpiciant au-
gulos,
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fu!os s & confequertia fimi-
iter . Copftituantur latera B

C.CE, fecundum lineam reli,
ita ve angulus DCE, externus
fit zqualis interno 4BC, pari-
terque externus ACB, interno
DYC. Et quia duo angali ABC,
ACB,minores funt duobus re-
&is: eft autem angulo ACB, 2-
qualis angulus DEC , erunt &
anguli B,& E, duobus re&is mi
nores - Quare reétz BA,& ED
produta ad parees A,D, coi-
bunt. Producantur ergo;, &
conueniant in F. Quoniam.s
vero angulus externus DCE,e-
qualis eft iuterno oppofito AB
C:parallele erunt CD, & BF.

Eadem ratioae parallele erunt
CA4.& EF:quod angulvs exters
nus ACB,fit zquaiisintero DE
C.Parallebogrammum eft igitor
AGDF.proptereaque refta AF,
zqualis recte CD;& redta CA,

L e reéte
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re¢ DF Quoniam igitur ing-
eriangulo BEF, re&a AC, pa-
sallela eft laceri EF.erit AB, ad
AF,hoc eft,ad DC,( que zqua--
lis et ipfi 4F. ) ve BC,ad CE. !
Permutando igitur erit AB, ad.
BC,vt DC;ad CE Rurfus, quia’
§n codem triangulo BEF, reita
CD;,parallela oft lateri BF, ¢ iv
BC,ad CE,vt FD,hoc eft,vt CA
(que equalis eft ipiFD)ad ED..
Permutandoigitiir erit BC, ad:
CA,vt CE,ad ED,Cum igitur fit
AB,ad BC,vt DC,ad CE,& BC,.
ad C4,ve CE,ad ED:erit & ex
equali AB,ad C4,vtDC,ad ED:
Quoft et propofitum. Aquid~
gulorum ergo triangulorum_,
proportionalia {unt latera,&c,
Quod-erat demonftrandum,

nsm»

THEQ
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THEOREMA V.:
PROPOSITIO V.

Si duo trianguls lateva proportiod
nalia habeant; aqusanguls ¢s

- vuns trianguls, Cp agquales ha-
bebunt gos angwlos, b quibus
& bomologa lasera [uwbsen~
Auntur . :

T Abeant triangula ABC,D»
EF, latera proportiona=-
lia,firque AB,ad BC,vt DE, ad
EF,& BC,ad C4,vtEF.ad FD,
& AB, denique ad AC,vt DE,
ad DF. Dico triangula effe z-
quiangula, angulum [cilicet A,
zqualem efe aagule D, X an.
gulum Byangalo E; & angulunt
C,angulo F.Sic epim anguli 2»
- quales refpiciunt homologa la«
tera. Fiatangulus FEG,gquae
» P 2 lis

o

¥
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Yis angulo B ; & angulus EFG,
angalo C, conucniantque re-
&z EG.FG.in G: eritque reli-
quus angulus G, reliquo angu.
lo A,zqualis. Acquiangula igi-
tur funt triabgula ABC,GEF.
nare vt AB,xd BCiita eft GE
EF:vt autéAB,ad BCiita po
pitur DE,ad EF. lghtur vt GE,
ad EF,ita et DE,2d EF,eand¢:
proptereaque aquaies erunt
GE. DE.Ruyr{us, quosiam vt
BC.ad cA,ita eft EF,ad FG, vt
autem BC,ad CA, ita ponitur
EF,ad Fb; erit vt EF,ad FG,ita
padem EF,ad FD; ideoq; zqua.
les erunt FG, FD. Itaque cum
latera EG,FG, zqualia fint Iz~
teribus DE.DF,virumque vtrie
que,& balis communisEF,eriit
anguli G,& D,zquales;ac prop
terea, & reliqui anguli GEF,
GFE, reliquis angulis DEF,DF -
Z,2quales erunt. Quamob:é
cum
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€% angulus G,zqualis fit angud
Y0 A;erit Scangulus D, eidem
angulo A,equalis, codemque »
modo angulus DEPF, angulo B,
& angulus DFE, angulo C, 2~
qualis erit,quod eft propoficil.
Si dvo igitur triangula lateras
proportionalia habeant, &c.
Quod oftendeadum erat.

THEOREMA VL
PROPOSITIO VL

Siduertrianguls vnum anguluos

oni-angulo aqualems, € civedd

« aquales angulos lasera propor-

ssonalis habuerint.aguianguls
syunt crinngula, aqualefqi ha- -

- bebunt angalos,Jub quibss boy

mologa Insers fubtenduniuy.

S 1t angulus B , trianguli AR
C, zqualis angulo E,triana
P P 3 guli
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guli DEF,fihtque latera AB,BC
roportionalia lateribus DE,E
,hoc eit,fit AB,ad BC, vt DE,
ad EF, Dico reliquos angulos
reliquis angulis equales efle,
angulum fcilicet A , angulo D,
& angulum C, angulo F; Ita ee
nim Equales anguli homologa
fatera refpiciunt Fiat angulo B
zqualis angulus FEG; & angu
lo,Cyangulus EFG; eritq; vt in
pcedéti propof. dictum efh,trid
gulum GEF,triangvlo ABC, -
quiangelom . Quare vt Ab,ad
BC,ita et GE,ad EF Sed vt 4
B,ad BC,ita ponitur DE,ad EF,
Igitur vt DE,ad EFita eft GE,
ad eandem EF, atque idciico
DE,GE,zquales erant. Itaque
som latera DE,EF,2qualia fint
Tateribus GE,EF, X anguliip-
/ fis conzenti zquales,quoques
¢ nam angulo B, cui fa&tus eft
wqualis angulus FEG , zquélis

- _ ¢
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eft pofitus angulus DEF, prop.
terecaque gquales ad inuvicen
erunt anguli DEF.GEF, Jeriit re
liqui anguli b, BED;, rehquis

" angulis G, EFG, zquales.Cum
ergoangulus G fit zqualis-ans
gulo A,& angulus EFG,angulo
C; erunt etiam angulis A,C, ¢-
quales anguliD,EFD, & ob id
wquiangula crunt rriangula A
RC,DEF,quod eft propofitum,
Si igitur duo triangula vaumos
angulum vaiangulo xqualem,
-f{c. Quod erat demoanftran-

um,

0N

A . . .. . .‘.
P 4 THEO.
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THE OREMA VIL
" PROPOSHIO VIL

Si duotrianguls wnwm angulum
wns sngulo equalem, civcawes
autems  alios angulos lasera
proportionalis babeant : reli-

_ quarsm verd fimul Atrumque
aus minorens , axt non minor¥

. vellq Asqurangule erunt trii-
guln, v aquales habebunt cos
_.angulos, circum. ques propere
tienalin [unt latera . -

S It angulus A. trianguli AB
C,zqualis angulo D.trian-
guli DEF,& latera AC,CB, cir-
ca angulum ACB.proportiona-
lia lateribus DF,FE,circa angu-
lum F, hoc eit fit vt AC,ad CB
ita DF,ad FE, hac tamen lege,
vt quilibet reliquorum, angu-
: . = lorum
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forum B, & E, fit vel minor re-
‘Go,vel aon minor. Dico equid
gula efle triangula,aogulos {ci-
licet ACB.& Fycirca quos (uat
larera propostionalia, & angu-
los B,& E,zquales effe . Sit e»
pim primum tam B, quam K,
relto minor: Quo pofito,fi an=
fuli ACB,& F, non (unt ¢qua-

es,fit: ACB,maior,quam F-fat-
queipli F,zqualis ACG.Cum
fgitur, & angulus A,angulo D,
ponatur zqualis, erit & relir
quus AGC, reliquo E,zqualis 3
ideoque triangula AGC, DEF,
gequizngula erunt . Quare vt
- ACG,ad CG, ita erit DF,ad FE:

Sed vt DF,ad FE, ita poaitur A
C,ad CB.vtigiturAC, ad CG,
ita erit cadem AC,ad CB. a¢
propterea zquales eruns CG,y
€CB,& anguli CBG,CGB,¢qua-
- des. Gam igitar angulus B,po-~
Ratur recto minge eric&-CGR

e Fs mi
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mninor reéto . ideoque eid eins
seps AGG, redta waioris (cum
AGC,CGB, fint duobus reis
gquales ; Eit autem oftenfus
aogulus AGC,angulo E, zqua-
dis . Maior igitur relo et quo-
que anguiu, E; Sed pofitus eft
etam reo miuor. Quod cfk
abfurdum’.

-§it deinde tam B, angulus,
quam E, relto noa mino,;eric-
que vt prius,angulus B,angulo
€CGB,¢gqualis,ideoque & CGB.
reéto non winor €rit;ac prop«
terea anguliCBG, CGB, it
triangulo BCG, non minores
erunt duobus reddis, fed vel
#najoces, vel zquales duobus
redtis,quod eft abfurdum.Sunt
enim duobus reltis minores,
Noa ergo ingquales funt ane
guli ACB,X F, {ed ®quales,ac-
que idcirco reliqui ctiam ane

Suli B.& B, zquales c:iz,q;;ocg
S I sis
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eft propofitum . Siduo itaque
triangula voum angulum voi
angulo zqualem,&c.Quod de-
moonttrandum erat .

THEOREMA VIIL
'PROPOSITIO VIIL

Siin triangulo yelangulonb ans
- gulo ve@o in bafiu perpendicns
« davis dula fis: qua ad_perpene

‘dicularem triangula, twm toti
* grimngulosums ipfa inter fe fiu

« mmha fune, O

I N triangulo 4BC, angalus.
B4C, fit reQus a quoad
batin perpendiculares agatut
AD.Dico triangula 4ADB,ADC,
Jinviha efe, & toti triangulo A
BC, Xk interfe . Comenim in
triangulis ABC,DBA ,anguli B
AC)& “D,ﬁn; mﬁti, & ?nglﬁ_‘
PR s
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ommunis; eruat & relis

qm anguli 4CB.& DAE,¢equa-
des . Aequiangulum eit igitur
griangulum HBA,triangulo AR
C,ac propterea habebunc la-
tera circa wequales angulos
proportionalia,&c.hoc e(t,eu:
vt CBjad BAiea BA, 3d BD, &
vt BA,;2ad AC.ita BD. ad DA; &
ot Bc,ul CA ,ita BAadAD.
Ita coim latera homologa ¢-
qualibus angulu op gntur ,

vt vale pro, uius lib:
Quare e&mguluADB
toti tnagulo &ABG,- Eodé modo
oftendetur triangulum ADCfi-
mile cidem triangulo ABC. N&
anguli BAC,& ADC,(unt recti, -
& augnlm C , communis ; 8¢
propteres rehqm aoguli 4BC,
& CAD,zqualis. Quare vt BC,
ad CA,ita eR CARI CD, & vt
CA,2d AB,ita CD,ad DA, & ¥
C.B,ad BA,ua CA,MAD Si¢



|
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nim opponuntur quoque hos
mologa latera angulis zqualie
bus, ex preferipto propof, 4.hut
ius lib. Nenfecus demonfira.
bitur,fimilia inter fe effe trian-
guia ADB,& ADC, cum anguli
ADB,ADC fint re@i, & angull
ABD,CAD oftenfi gquales,nec
@non anguli BAD,4CD;Atque.s
§dcirco fit ve BD,ad DA,ita DA
ad pc,& ve D4,ad AB,ita DC.
ad CA;5 vt AB,ad BD, ita CAy
ad AD. Si igitur in triangule
re@angulo,2b angulo redtoin
bafia perpeadicularis dula fie
scc. Quod erat demonftrane
um . i T

T mos
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" 'PROBLEMA I
* . PROPOSITIO IX.

. o dasareiln lines imperatans
-portem auferre,. -

+F Mperetpr, vtexlinca 4 B
A auferamus parrem tectiam,
ExA,ducaturreila AC, tcun
que faciens angulum CAB., &
ex AC, abfcindantur tot pars
tes wquales eviuslibet magai.
tudinis yquota pais detrahen<
da-eftex A.B,.vein propafito
exemplo tres AD,DE,EF Dein»
de ex F, ad B, recta ducatur F
B, cui per D, parallela agatur
DG . Dico AG &t pevtem ter-
tiam impegatagn re@e A B .
Nam cum in triznguloA B F,
lateri FE, parallela Gr re&@a D
G; ‘“‘, vt FD,ad D4, ita BG,

{

i
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ad GA. Componendo igitury
vt FA,ad DA, ita B4,¢rit 2d G
A. Sed FAyipfius AD, eft tripla,
ex conitructione . Igitur 8 BA
ipfias AG, erit tripla ; ideoque
AG, tertia pars eritipfius 4B,
quz imperabatur A, data ergo
re@a linea imperatam partem
abftulimus . Quod faciendum
erat.

PROBLEMA IIL
PROPOSITIO .X,

imm relam lineam :‘nfc#@
[miliser focars , vi data al- |
tera rela fella fum't,,

C 1t re&a AB, fecanda fimilj
2 ter, vtfectaelt reCta AC,
in D,& E,hoc eft.in parees,qug
fint partibus 4D, DE, EC, pro-
pestioaales, Coniungitur da~
an s tl
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¢z dux lines ad 4, facientes ,
aongulum quemcunqueBAC &
conac@atur recta BC Deinde
¢x D,E,agantur DF, EG, paral.
lelz ipfi BC. Dico rectam AB,
fimiliter efle (e@amin F, & Gy
vt eft {c X2 4C,in D,& E.Nam

" #t AD,ad DE;ita eft AF,ad FG.
Propottionales ergo-funt par-
tes AF,FG, partibus AD, DE .-
Quod fi ducatur D H, ipfi F B,

yarallela, fecans E C; in [ erie
rurfus, ve DE,ad EC, ita DI, ad
IH, hoe eftita FG,ad GB;quod
fis fit . Quare proportionales
quoqué erunt partes FG, GB,
partibus DE, EC.. Eademque_,
ratio elt de pluribus partibus ,
fiex E, & C,ipfi AR, paralleln
gdintur, &c. Itaque datam res
&am lineam inféRam fimiiter
fecuimus , vt data altera reéla
felta fuit . Quod faciendum:.s
erit’y PRO:



_wnsml 35¢
'PROBLEMA IIL
PROPOSITIO XL

Duabus datis yellis lineis ters.
simm proportionslem
Adinuepire

Tnt duz relte 4B, AC,itd
difpofitz, vt cfficiant an~
gulum A.quemcunque, fitque
ingenienda illis tertia propore
tionalis, ficut quidem Ak ,ad
AC,ita AC,ad tartiam, Produs
catur ,AB, quam volumus efle
anteceden  cn,& capiatur BD
zqualis ipfi 4 C, qux confe-
quens e debeg, fiue media , .
Deinde du&ta recta BC,agatur
il'i ex D, parallela DF yoccurs
rens ipfi- 4C, produétzinE.
DicoC B , effe tertiam propor=
sionalem , hoc ¢ft , cfle vt :B,
- a
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ad AC,ita AC,ad CE. CunLy+
€nim io' triangulo ADE, laceri
DE, paraliela, fic recta BC; erit
vt AB, ad BD,ita AC,ad CE:
Sed vt 4B,ad BD, ita cadem
AB,ad AC,equalem ipfi BD:vVt
igitur 4B,ad AT,ita AC,ad CE
quod eft propofitum . Duabus
ergo datis reltis lineis, tertiam
proporionalem adinuénimus .
Quod erat faciendum .
PROBLEMA 1V
PROPOSITIO XIIL.

Tribus datis redlis lineis, quare
. #am proportionalem insenire.

Int tres linez recte AB,BG,
A 4D, quibusinuenienda fit
guarta proportionalis ; ficut
-quiiem AB,ad BC, ita AD,ad
guartam . Difponanturgrima
; uz

'Jsl
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duz AB,5C, fecundum lineamg
reltam,qua fit AC: Tertia ve-
ro AL, cum prima 4B , facias
angulum A,quemcunqie . De.
inde ex B, ad D, reéta ducarur
BD, cui per G, parallela duca-
tur CE ,occurrens re&tz AP,
produlz in E, punéto. Dico
DE, effe quarcam proportiona-
lem. Cum epim in triangulo
ACE, lateri CE aéla fit paralles
1a BD; erit vt AB, ad BC, ita_s
.AD,ad DE . Quare DE, quartz
eft proportionalis ; ac propees
rea, tribus datis rectis lineis o
quartam proportionalem in-
uenimus. Quod faciendum

€t .

PRO:
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PROBLEMAV,
PROPOSITIO XIIf -

Duabns darss veltis limeis y mae
- &iam proportionalers
adinuenire .

Slnt duz re&t= AB,BC, qui- °
bus media inucnienda ek
proportionalis, difpofite fecii~
duas lincam retam AC. Dinifa.
ACbifariamin E, ex E.centroy
& interuallo EA,vel EC, femi-
circulus defcribatur ADC: De-
inde ex B,ad AC, perpeadica~
aris educatur BD, ad circum~
ferentiam vfque, Dico BD,cfle
mediam proportionalem inter
AB, & BC. Du&lis enim rellis
ADCD, erit angulus ADC, re-
<tus in femicirculo.Cum igitur -
ex augulo reéto ADC,triangult
P tc.

<+
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reltanguli ADC.dedudda fir ad
bafia AC, perpendicularis DB,
erit per demonfiraea propof.8.
huius lib.BD.media proportio-
malis inter AD, & BC. Duabus
ergo datis redlis linels,mediam
proportionalem adiouenimus .
Quod erat faciendum .

THEOREMA IX.
PROPOSITIO XIV.

Aogualinm ¢» vnum ni aqvae
. lem habentium angulum 5 pa»
vallelogrammarwem, reciprocas
Junt latera y qua circum aqua-
les angulos . Et qucrum paral
lelogrammornum vnum avgald
vni angule cqualem habent:fi
reciproca funt lasera’, gna cv-
“¢um aquales angulos; ibia funt
aqualia, S
int duo parallelogramma_.
aqualia 4BCD,REFG. b2
. behi-



“

3$8  PuclidicXlem,
bentia anBulos ABC , EBG, %«
quales. Dico latera circum.s}
" hofce angulos effe reciprocay
hoc cft , effe vt AB, ad BG, ita
EB,ad BC.Coniungantur coim
parallelogramma ad angulos
aquales, ita vt 4B,& BG, vnil
efficiant lineam retam. Qoo
fa&to, cum #nguli ABC, EBG,
fint zquales, erunt & EB,BC,
voa re?ta linea, vt ad propef,|
15.lib. 1. ex Proclo demon-
ftratum eft . Producantur jamp
DC, & FG, douec coeant ins
H. Quopiam igitur: qualias
fuat parallelogramma DB, BF:
erit vt DB, ad 3H ,ita BF, ad
idem BH ; Sed vt DB, ad BH;
ita elt 4B, bafis ad bafin BG,
quod parallelogramma fint- e-
fufdem altiendiais ; & fimiliter
vt BF,ad BH, ita eft bafis EB.
ad bafin BC. Igitur ve AB, ad
BG, ita eft EB,ad BC. Q("k‘)d
: e
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e égropoﬁtum . )

i conrrario fint iam laters
circa zquales angulos ABC,
‘EBG,reciproca, hoc efl,vt AB,
ad BG, ita EB,ad BC. Dico pa.
rallelogramma DB, BF, efle zo
‘qualia. Fadta coim -cadem s
conltru&tione; cum fiey vt 4B,
‘ad BG,ita EB,ad BC:Vtautem
AB,ad BG,ita DB,ad BH: & vt
EB.ad BC, ita BF,ad idem BH:
erit quoque vt DB, ad BH ,ira
BF,ad idem 'BH; erit quoques
vt DB, ad BH, itaBF, ad idem
BH. Atque idcirco zqualia e-
runt parallelogramma DB, BF.
JAqualium igitur, & vnuni vai
zqualem habentium angulum
&ec. Quod erat demonftrandi.

Uy
(2 2]

THIO
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THEOREMA. X
" PROPOSITIO XV-‘ 1

Equalium , dp vanm vni aqua-
, barm babentium anguiumyiride
~ gulorum, veciprosa funt ateray

que civenm aqualss angulos.
_Et quorsm triangulorsm vnd
. anzalum vri & ualem haben-
2ism veciprocn funs latera,qra
civcums aquales angulos , &
Junt aqualia .

Slnt duo triangula zqualia.s
ABC,DEE,habeatia angu-
Yos, qui ad_B,zquales. Dico
fatera circa hofce angules effe
reciproca, hoc eft, efleve AB,
ad BE,ita DB,ad BC. Coniua-
gantur enim triapguia ad an.
gulos zquales, ita vt AB, BE,
vuain efficiant lincam rectam,

Qo
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: Qyo fadto, cumanguli ABCx
D BE, fine zquales, erunt &
DB, BC voa redla linea,vt de- -
monftratum et ad propof. 15.
lib. 1. ex Proclo . Du&ta igitur
reéta CE, quoniam zqualia sfit
triangula ABC,DBE,erit vt AB
C,ad BCE, ita DBE, ad idem B
CE . Sed vt triangulum ABC,
ad triangulum BCE, ita eft ba«’
fis 4B, ad bafin BE, quod hze
triangula eiufdem fint alticu-
dinis ; & fimiliter ve DB E, ad
BCE, itaeft bafisDB,ad BC,

-Quare vt AB,ad BE, ita eR DR
ad B. Quod eft propofitum..
Iam vero contra, fint latera
circa angulos equales, quiad
B,reciproca, hoc eft, vt AB,ad
BE, ita DB, ad BC, Dico trian.
gula ABC, DBE, efle zqualia.
Falla enim conftruitione ea-
dem, cum fit vt AB, ad BE,ita
DB,ad BGC; v¢ auté AB, ad BE,
‘ Q Jita
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' itaeridguld ABC, ad triangnlid
! BCE;i& vt DB,ad BC,ita trian-
. gulam DBEB, ad trinngulum »
I jdem BCH; erit vt ARG, ad BC
' " ita DBE) ad tde 3@!, Pl’o-'
. ptereaque zqualit erunt trid-
) gula ABC,DBE . KEqualiunyigh-
e, & voum vai ¢qualém ha-
| bentinm angulum , &c. Quod
.| oftendendum erat.

THEOREMA XL
~ PROPOSITIO XVL

8i quainer velta Bnea proportio-’
nales fuevant : daod fub extre--
. wis comprehenditie reddangu.
' Inm o aqunle ¢ft a3, quod [nb
f " medigs comprebenditur,retan.
i - gulo . Brfi fwb extremis com-
: < prakenfum vecianguinm aqua-
be fuerit ¢i y qued [wb medigs
] continetursreifangnlo:ille qua-
: tnor veRle hines proporrsonalss.
arsnt . o Sint




— ;4

-ddber Sexens 363
S i8¢t quatuer reGa propor
tionales 4B,FG,EF,8C;ve
qQuidemn 4B; ad FG, ita EF, ad
BG : Sitq; reangulum ARCD,
comprafienfum fub extreris
AB, BC; reQangulum vero EE
G H, comprehenfum fub mes

dig ENFG. Dico fotanjaly.

AC,EG,efle 2zquafia .Cj enim
angull e By & F, fine Aqua.
les, & fit ve AB, ad FG, ita EF
ad BG,etunt latera circa equy
les angulos 3, & F, reciproga .
Quare paralielogramma A C,
EG, aqualia erunt . ‘Quod et

propotisuin . ;
Contra vero, fint am zqua-
Je reRangula AC, EG. Dico
quetuor rectas lineas AB , FG,
EF;BC,effe proportionales,hoc
¢it, efle ve AB,ad FG,ita BF,ad
BC. Cum enim zqualia fine
rectangula AC, KG, habear tqs
angulos 2quales,nempe r6ctos

.o Q e B,
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B,& F.erunt latera circz hofee.
angulos recipro¢a; ficut quidé .
AB,ad FGiita EF, ad BC, Itaqgs
fi quatuor reélz linez propor-
tionales fuerint,&c.Quod erat
eftcndendum . .

THEOREMA XIL"
* PROPOSITIO XVIL

Sitres vodslines fint propovsio=
“nales: quod fub extremis come
Prabendituy velangninm o a-

:- quale ¢ft siyquod amedia de-
Jevibitir, quadraso . Etfi [ub .
* axtyemis comprehenfum redi-

¢ gillum aquale fit ¢i y qued &

i media defevibisar , quadrate &

" illa trasveits linea propevtioa

" pales eruns -

Int tres linexe retz AB,EF,
& 2BC, proportionales ; vt
: E qui-
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quidcm AB, ad EF ) it.. EF, a‘
BC:fitque reangulum ABCD
contencum fub extremis 4 By
BC, & quadratum mediz E F,
fit EFGH . Dico zqualia efle_»
rectangulum AC, & quadrati
EG. Sumpta enim reta F G,
qua zqualis fit ipfi EF, erunt
quatuor linez 4B, EF, FG,BC,
proportionales; vt quidem 3B
ad EF;ita FG, ad BC; eritque
?uadratu_m EG, comprzhensi

ub medijs EF, FG, propter 2»
qualitatem retarum EF, FG,
Quare reftangulun AC, com=
prelrenfum fub extremis A8,
BC, zquale efk quadrato E G,
Hoc eft, re&angulo fub medi
EF,FG,comprehenfo.Quod ¢

?ropoﬁtum . -
1 Sed fint iam zqualia rectaas
gulum AC, & quadratym EG «
Divo efle vt 48,3d EF,ita EF,
ad BC, Cum enim 2qualis fint
L Q. 3 xe:
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AB,ad EF,ita FG,ad BC:vt an-
tem FG) 3d BC. ita tﬁ EF,ipﬁ
&G, ¢qualis, ad eandem BC,
Quare vt 4B,ad EF, ita eft EF,
ad B C. Sitresigitur ree lis
new fint proportionales, &c..
Quod erat demonfirandum .

'PROBLEMA VI.
- PROPOSITIO XVIIL.

A dssa 1e8s linea dote veili-
zeo fimile , fimiliterg; pofitnusm
« veltilinenws dofersbere.

Slt,dua reéa AR fuper qui
defccibendum 4t redilie
‘neum reilineo CDEF% fimj~
¢ imitiverq; pofitum . Ducan-
tur ex quolibet apgulo, ¥8 ax

. 368
agu

“§.,-ad fingulos tngmlos‘groﬁé

08 redtz inem,qum sodilined
; re-
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refoluant in triaagule CDF,DR
‘F,FGG. Deigde {uper Al, con-
flitvatur AlB , triangylum , @~
quizngulum CBF, & fuper Al,
-griangulum AKLequiangulum
CGF,%& 1BH,aquiangulum DE
E, ex guo conita reilinivm
&fe ¢quiangnlum .dato ex ¢ G-
fiructione . Quoaniam vero HR
eft AB,ad Bl, vi CD,ad DF : &
ita Bl.ad BH,vt DF,ad LEierie
ex zquoita AB, ad BH,vt CD,
ad DE. Quare latera circa -
quales angulos 4 L H, CDE,
proportipnalia fuoe ; quemad.
modum,& latera circa gquales
angulos H,& E, proportioasiia
funt , ob triangula gquiangula
BHI, DEF. Rusfus ita eff Hl,ad
IB’ vt EF, ad FD H & ita lB, ad
A, 't‘mp‘ idFC. & ita ‘A)u
IX,vt FC, ad ¥G . Igitur ex @-
fuo erit ite HLad 1K;vt EF,ad
3G , & idcolatera queque cig

Qs+ c
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‘ca ¢quales angulos HIK, BFG,
proportionalia erunt, & fic de
cateris . Quamobrem re&ili.
fiea,cum fint equiangula , ha-
beantquie latera circa zquales
angulos proportionalia, fimilia
funt, fimiliterque defcripea ..
A data ergo redta linea . dato
re&ilineo fimile fimiliterq; po-
fitum re&ilinei deferipfimus,
Quod faciendum erat.

' THEOREMA XIII.
- PROPOSITIO XIX,

~ Similia triangulainser fo funs
« 4w duplicatn yatione lagee
. rim homolegorums .

S Int eriangula fimilia ' ABC,
& DEF, habeatia angulos x-
quales B,& By ItemC, & F,
- &e. Et it ye AB,ad;BC,inng,
o * B
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ad EF, &¢.- Dico triangula in<
+ter fe rationem habere dupli-
‘catam cius,quam habent laté.
12 homologa BC,% EF, & qui-
'dem £ fint equalia latera AB,
D E, conflae triangula effe @-
qualia ex 26, prin. cum angd-
Ji fint zquales, & ita etiam
media proportionalis inuents
erit gqualis , & duplicara prow
-portio* erit. xqualitatis . Sing
«rgo prisnum laterg BC,EF,
qualigy ac proinde., & tertiais
roportionalis BG, illis aquas
is,ita-ve proportio BC,ad 3Gy
qug duplicata dicitur. propor«
fionis.latesis BC, ad latus EF ,
fit psoportio 2qualitatis:Quos:
mism:igitar. triangula ABC,DB
E, habent quoque proportiow
nem xqualicatis, quod ipla:ins
ter [e @qualia fint, ob anguios:
B,C, angulis E, F, equalesy 8¢
cRualitatem laterum BG BE:
cawn Q s tota
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"'¢a ¢quales angulos HIK, EFG,
proportionalia crunt, & fic de
cateris . Quamobrem redili.
nea,cum finc equiasgula , ha-
beantqiie latera circa zquales
angulos proportionalia, fimilia
funt, fimiliterque defcripta ..
A dara érgo rella linea, dato
retilineo fimile fimiliterg; po-
fitum re&tilineit deflcripfimus.
Quod faciendum erat,

' THEOREMA XIII.
PROPOSITIO XIX. -

« Similia triangule inser f2 funs
o 4w Auplicata yastioné lazes
. y8m homolegornms ;

S Int eriangula fimiliz: ABC,
&9 DEF, habedtia angulos 2-
.zu:lcs B,&E:ItemC, & F,
- &e.Etfitve AB,adﬁQ,in\gl'. _

s £ L4
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ad EF, &¢.- Dico trfangula in-
ster fe'rationem habere dupli-
‘catam clus,quam habent late.
“ra homologa BC,% EF, & qui-
*dem i fint equalia latera- AB,y
‘D E yconflat triangula efle 2.
qualinex 26, prin. cum angu-
Jt fint zquales , & ita etiams
‘media proportionalis inuents
-erit gqualis , & duplicara prow
-portio* erit- aqualitatis , Sing
rgo primum laterg BC,EF, #
qualiz; ac proinde , & tertiais
roportiogalis 3G, illis zquas
is,ita-vt proportio BC,ad Gy
. que duplicata dicitur propor«
€ionis.latesis XC, ad latus EF 5
fit proportro 2qualitatis: Quo«
riam:gitar triangula ABC,DE
E, habenequogue propostion
hem ®qualicatis, quodipfa:inw
ter [e @qualia fint, ob asguios:
¢quaiitatem laterum BG  BE:
e Q s toca
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Lotaeunt@qualia,. T . -
-.. Sit deinde BC, latus laterg
EF, maius; & ex BCiabfcinds-
-sur redis BC,EF;tertia pygpor
Aionadis BG, ducaturgué redia
AG . Quia igitur efli ¥t AB, ad
B, ita DE,ad EF; oric peroaw-
sandayt Adad DE; ita BC, ad
#BF: Ve aveem BC,ad EFira o
per cditrnQionem BF, od 5@,
ﬁ;rée AB, ad DE, ite m:‘iﬁ.
- Quane Cus: fxif
ARG,DEF, haheant Intesa cie
e angulos B E, ¢quales recis
Praca , iplh inter fe gqualia <.
roog; & prapterea vt Crizags
lum 4BC, ad prisnguium DEF,
iea.erit idem crisogulom £B0
‘ad sriangulum 4BG Vt autea
teia ABC, ad griangulg
#ABG, ciuldem altieudinis . ita
et bafis BC, ad bafin BG.]gi-
tur vetriangulum AB-C, ad -
triangulum DEF,ita et gcé‘. ad



 sherdemii
BG. Arquicum treslines BT,
EF,8G., fint continué pm%oa
tisnalos, pr prims
ad vertidm :&e s dupliceca di-

Cityr preporvianis B-C
nd EF, ﬁcundm ’&:‘

lum ABC, a4
DER, proportionem ha du-
Heatam proportionis iatesis
gc. ad Jatus ER. -Similiz igisur
trisngula intor f8 fuat e,
Q_odcmdomoﬂrmdm.

THEOR EMA X‘W
9&1990813-'!0 XK. ‘
SimNin m
.Mfolyyunﬂ:ho
Solig s R&
ona ‘duplicatans. bgbene
mmﬁrm,

hn:baodo”dbmdd-
;mlmu
4 Q. 6 - Siat
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S Invpolygona fimilia ABC
DE,EGHIK, habeatia ao-
.gulos quales BAE, GFK, Ité
-angulos B, G, & fic deinceps*
habeant autem latera propor-
sionalia circa angulgs ¢quales;
vt xxidcm AB,BGita 3G,2d G
M & ve BC,ad CD, ita GH.ad
HL&e. Dico primum,hc po-
lygona dividi in sriangula fimi
li2,quz fint apmero gqualia . ;
Angulys enim BAR,GFK reile
educantur ad fiagulos aagulos
- gppofitos,que fing AC,ADFH;
¥I ; divifaque erunt polygona
§n trianguiz gumeroequalin.
Quoniam vero angulus B, z-
quslis e angalo G, ex hypo-
chefi,& circaipfos later2 pro-
portionalias aquiangula erane
triangula-ABGIGH, & eadem
ratione oftendetuc- de. emni-
bus triangulis in ‘quibus relols
uicur, T
coe & Dice |

s i

”
|
|
|
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i - Dico pratere, trifgula hge
‘effe homologa totis polygonis,
‘hoc et ita effe quodiibet trid«
gulum in voo polygono ad -

fugm correfrondcm trizngulf
in aleero polygone,vt polygoe
sum ad polygonum, i
£nim fimilia funt triangula AB
C,FGH, - erit corum proportio
duplicaca proportionis homo-
logorum lacesum’'AC;, FH, Ats
que eodem argumento propor
tio triangalorum ACD,FH1,dn
plicata erit :proportionis coa
tundem laterum homologor@
AC,FH. Quare " vt rriangulum
ABG. ad trangulum FGH, ita
erit triangulum 4CD;ad triage
gulum FHI, cum vtraque hxd
proportio trianguloram fit dus
r;licata einfdem proportionis
teris AC,ad lacus FH: Neque
disfimili ratione comcluderur
quoque efic triaagglam M;ir
.o 1 a
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‘ad ciaggnum FIK,ve ACBd
FH1: Atgue ita deincepsfi
plura fuerine teiangula . Suae
fgitur proporgiomalia crisnguly
woius polygoni.oum triangulis
alrerius,ita ve-trinngule vaius
fint anrecedentia, & triangula
slserins confequentia propos
tionum . Vit zutem voum Ade
secedens ad vnpm confequis,
ita funt.omaia ancecedeadtia..
sd omais vonfequentia. gk
tur vt quodhbet trizagulum
voius polygoni ad fibi ne(pon.
dens triangolum alterius,ita.s
erit totum polygonum ad te.
tum Kolygonu‘m; ideoq: trifs
ula homaloga eruat totis pos
ygonis. . .
Dico pofiremopolygone in-
. verfe proportisnsm habere s
duplicamm eius,quam hzbong
latera homologa . Cam eaimy:
fit, vt wiangnlam AMCad $rid

gulum
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gulem FGH, ita polygonum_»
ABEDE , ad pelygoaum FGHI
K, Trjangulum vero ABC, ad
teisngulum FGH, habeat pro-
portionem duplicatam eius,
Awam habent latera homple-
82 ABFG, hoc eft, eandem
quam habet AB,ad illam ter-
samiouentd ; habebuat quo-
qu¢ polygona inger fe propor-
gionem duplicatam proportio-
pis coryndem laterum -homa-
Jogorim ABFG, hoc eft can-
demquam habet 43.2d illam
fessiam isucatam . 1taque s
fimilia polygonain fimilia trid«
gﬂh diuidunt_uf.&ii. \QEQA d“
QDAY M SAT o ,

THHO-
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THEOREMA XV. {
PROPOSITIO XX!.

qu em'em redilinto fint ﬁm&
binydrinter fe Sums: - ‘(
© fmilis. - i
1nt re@ilinea ABC, DBD‘, !
re&lilineo GHI, fimilia ;s !
‘Dico, &ipfainter fe cffe fimic
Tia . Cum etifm propter fimilie
tadinem,2oguli rellinei ABC |
equales fint angulis refilinei
GHI; 1té eadéde caufa angulj
rectilinei DER.2quales-anguliy
tiafd€ re@ilinei GHI; criir an:
guli reQiliné-ABGmquales.ag
gulis reilinei DEF. Rurfus cij
ob eandem fimilicudinem , la-
tera re@ilinea ABC, propor.
tionalia fintslavedbys reltili-
nei GHI, ea videlicet ijsy qua *
circumn zquales fuat angulos:
ltem
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‘Jeem eidem ob caufxm, latera’
refilinei DEF, p.oportiopalis
lateribus eiu(dé re&iline;GHI;
ferunt quoque latera redbilinei
ABC,lateribus reitilinei DEP,
propoctionalia.ea aimirum ijs,
que angulos ambinnt zquas
. les. Arque adeo per definitios
" pnem,fimiliz exiftent re&ilinea
ABC.DEF Q= igitur ¢idem »
-re&ilineo funt fimilia , & inter
fe func fimilia . Quod ersg
‘oftendendum, '

THEOREMA XVI,
o PRQI'OSITIO xxu,'

Si quatner veds linea propertiov
© males fucrine 3. Et ab tis redie
linea: fimilia fimiliteyque des

\ - Jeriptay, propeysionalin erunt «
- Eefdrechs lineis fimilia fi-
Y . militerque deferipea velilines,
- - Jropertionnlia fucrint ;. ipfy

atinm
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378 Bwslidis Hem!
eteamroida linsa proportiond-
lesaruns , : '

A S Int primum quatyor redle
Ab,CD,EF, GH, progor-
tionales,vt quidem 4B,ed CD .
itz EF,ad GH,Gonftituanturg;
fuper AB,CDydiuo quecynque .
sctilinea fimilia fimiliterque. -
defcripta ABlL, CDHK; irem in--
per EF,GH,alia duo qugcungi
reétilnea fimjlia imiliterquess
defcripta,EFML, GHON., Dico
& hzc retilinea effe propor-
tionalia,ve quidem ABI, adC
DK,ita EM, ad GO. Inuenia-
tur enim reclis AB, CD, tertis
propgetionalia B & reddis EF,
GH., tertia prapostionalis Q.
eritjue ex xquavi AB, ad P,
ita Ef.ad Q_Veautem AB,ad
B ica el rellilinewm ABLy ad
sedilinenm GDK, Gmile fimili- *
terque defcripuimyex corotia.
rio
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slo propetkitionis 29. hnius lib,
) vel £i fueript eriapgula, ex coe
- roll. propof. 19. Eceadem ra-
tione,ve EF, ad Q, ita redtili-
neum EM, a4 redilineum GO
-igitur v ABI,ad CDXK, ita erit
‘Kdhad GO. Quod elt propofi-
tum

" Peinde fine 4BLCDK, EM.
GO, redtiliner proportionalia ,
-Dico quatuor redtas 4B, CDy
EF,GH, efle quog; proportio.
bales,ve quidem AB.ad CD,ita
EF.ad GH. Inueniatyrenim.s
tribus rectis AB,CD,EF,quarta
proportionalis RS, fuper quam
gg[cribatur-re&iﬁmnm RSVT
mile rellilingo EM,fimiliterq;

pofitii:& ob id re&tilineco GO.
Qugniem igitur eltyve AB, ad
,C@jira EF.ad R& #rit quoque
vt iam <& oRtenfum,vt ABl,ad
|QDK,ita EM.ad RY. Vtautem
ABlLad CDK, ita quoque po-

. Ritur
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‘mitur EMad GO. Igitar erit ¥e

EM,ad RV,ita EM;ad GO; Atq;
idcirco zqualia erunc RV,GO.
Qua cum fint fimilia fimiliter.
que pofita,confiftent neceflz-
rio,vt- mox oftendemus, fuper
reas RS,GH; equales. Qua-
re erit ve EF,ad RS, ita EF ; ad
CD. Ponitur autem EF, ad RS,
vt AB,ad CD. Igictur erit quoa
que vt 4B,ad CD\ita EF,2d G
H. Quamebrem fi quatuor re-
Q= linez propertionales fue-
rint , &c. Quod erat demon-

-ftrandum ,’

THEOREMA XVIL
** PROPOSITIO XXHL - °

‘squianguln paralielogramma
* .inter fe rationemn habent sams

- -qua ox lntevibus componisnr,
S Int paralielogramma’ =-"
) quizagule AC,CF, habens
Y ta
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! tiz angulos BCD, ECG ,: ¢quae
lles « Dico proportionem eoril .
'efle compofitam ex duabus
proportionibus » quashabent
duo lactera vaius circa angult
aqualem, ad duo latera alee.
,rius circaangulum zqualem,
.ita vt antecedenciz proportio
aum_fint in voo. Parallalogrds
mo, & confequentia in altero;
hoc eft,proportionem AC, pa4
rallelogrammi ad - parallelo-
rammum CF, compofitam ef-
eex proportionibus recte B
,Giad €G, re@om,& reétz DC,
ad re@am CE; Vel etiamex
proportionibus re&tz BC, ad
reitam CE, % recte DC,ad re-
@2 CG. Ideftffi fumantur tres
ligex 1,K,Lijita vt Lad K.fie,fi-
cutBC,lat? ad lat? CG % K ad
dve latus DCad latus CE: ita
efic parallelogrammum 4C,ad
parallelogrammiumCF, veei
: reéta

-



3 Mﬁ:m L
reda Lid réham L ;¢ .
decuitex defin, s, huts lib,
proportie had L, compent dis
¢atur éx propertionibus I, ad
K,& K, 2d L, proporrionem.
quoque paralielogrammi 4C,
ad paralislogrammam CFydici
€ompofitam effe ex eifdé pro«
portionibas,hoe efyex propor
tionibus BC,¥4 CG, & DC, ad
CE. Coniungantuf €pim pa-
rallelogramma ad angulos &
quales,it2 v¢ BC,CG, effician€
. voant lineam re&iam;Quo po-
fito,cum anguh, BCD,ECG fine
zquales,eruar & DG,CE, v
redta linea, vt &d propol. 19,
lib. «. ex, Peoclo demenfirard
eft . Producattur de¢inde 4By
FG , donec conueniant in Hi
Sumptaque reta I, quacung;
inueniatar tribus BC, CG, & In
quarte proportiopalis K: frent
tibus DC,CE , & K ., quarty
: pro-" |
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propottionalis L. Qponiam.s
igicur eft,ve BC,ad CGiita AC,
ad CH. Ve autem BC, 2ad CG .-
ita pofita eft I,ad K , erit quo..
que vt AC,ad CH,ita Lad K.,
.Eodemque argumento often-
aeseffe,ve HC, ad CF,ita K,ad
L NamveDC,ad CEitaeft H
C,ad CF, Cum ergo pofita fic
K,ad L,vt DC.ad CE, erit quo-
que HCad CcF, vt K, ad L: Ex
equo igitur erit, vt AC, ad CF,
ita },ad L. Sed proportio I,ad.
L.per 5. defin. huius lib. com-
poanitur €x proportionibus EC
ad CG;& DC, ad CE. Ex his
cifdem ergo proportionibus
componetur quoque propor-
tio parallogrammi AC ad pa-
rallelogrammum CE. Eademy;
ratione oftendemus, proportio

em AC.a- CF,c6poni ex pro-
portionibus BC,ad CE, & LC,
ad CG , dummode paraliclo.

gram-




b agg Buelidis Ehem:

f , gramma ita coniungantur ad
y angulos equales,vt RC,CE, ef-
}  ficiant voam re&am lineam,
! &c. Aequiangula itaque pa-
! rallelogrammainter e rationé
habent,&c. Quod erat often-
dendum eit . :

THEOREMA XVIII
PROPOSITIO XXIV.

h In omni parallelogrammo  qus
i cirea diametrum [unt , paral-
f lelogramma,ge tot1,Cr inter fe
g Junt fimilia, o

i

BCD,in quo ducatur dia-
meter A7, & per quodlibet e.
&: s pun@lum 1, ducantur dua
reéle EF,GH, parallelx lateri-
1 bus paralielogrammi. Dico pa-
rallelogramma ¥G, FH, cirea

diame.

jﬁ E Sto parallelogrammum 4
|
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diwmezrum , fimika cffe & todl
paralielogrammon, inter {c fe.
Quod enim pauiangsla fint te

ti,facilé oftepderur . Nam a0~
- gulus CAE, iden el qui 2ngu-~

s BAD ; 8 angulus externus
AEL equalisinterap £4DC, &
angulus ACLexrernus interne
?\;SC,& apgulns E1Gexternus
meerno BFI, & hic extersus
interne BCD.. Quare 2quian-
gulum eft EG, parzlielogram:
mum paralielogrammo ED: Et
eadem ratione cidem BD, »-
quiangulum esit FH.Quod au.
o L cira masals oo
guios habeant :
lateribus rocins,'i:c modo des
monftrabimus. Com triangue
jum AGlequiangulum fir tride
gule ABC, & triangulum AEI,
triangulo ADC, v¢ Ft:fpiwnm
. eft ex 29. propof lib.e, vel €

tiam ex cosoll. propof.4. lbl;nus
e R ib-
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1ib. erit vt AB,ad BG,ita AG,
ad G, atque ita latera circa,
gquales angulos B, & G, pro.
portionalia funt. Rurfuserit
vt BC,ad C4,ita Gl,ad 14;
Jtem vt CA,ad CD,ira I 4, ad
1E . Ex zquo igitur,vt BG, ad
CD,ita eft Gl, ad IE, ac pro-
pterea, & latera circa gquales
angualos BCD, GIE, proportio-
aalia exiftunt . Non alicer de-
monitrabuntur latera, Circas
reliquos anguios gquales , effe
proportionalia. Quare,per de-
finitionem, fimile erit paralie-
logrammum EG, toti paralle-
logrammo BD. Eadem -artes
oftendens parallelogrammum
FH, fimile effe eidem parallc-
logrammo BD ; atque adeo, &
ipfa inter fe fimilia erunt. In
omni ergo paralielogrammo,
que circa diametrum funt,&c.
Quod eratoltenderdum .

- FRO-



, - Yiber Sextus? 389
PROBLEMA VIL
PROPOSITIO XXV.

*Date veltilines fimile fimiliterqi
Dofienms o @ altevi daso aquale
 tdem confituere . -

+C Int data duo retilines A,
& B; firque conftituendt
-aliud re@ilincum , quod fimile
quidem fie ipfi A , 2quale vero
ipfi-B. Super CD, vnum latus
" - reilinei,cui fimile debet con-
ftitui, coanitituatur paralielos
rammum CE,in quouis angu-
o, 2quale retilineo A; Et fu-
-per reétam DE,in angulo EDG
‘qui equalia fitangulo DCF,
‘parallelogrammum DH, ¢qua-
eipfi B, eritq; tam €DG, qud
FEH,linea vna rela, vt demg.

‘ftratum eft propof, 45. lib. 1.
‘Joueniatur iaminter reétas €
D, DG , media proportionalis
1K ; fuper quam conflitnatur
: R 2 re-



ASTIS TR = -

I

388 Euwclidis Elem.
re&@ilineum L, fimile ip§ #, §e

“militerq; pofitum . Dico L, 2~

quale efle alteri redilineo B.

Cum epim fint proportionales
tresrelde CD, 1K, DG erit
per coroll. propof, 19.vel 20.
huius kib, vt CD, prima ad DG
tertiam , ita A, rectilineym fy-
per primam CD, ad redilineid
L, fuper IK, fecundam fimile_,
fimiliterque defcripfimus : Vt
autem CD,ad DG.ita ef} paral-
Jelogrammum CE, ad paralle-
logrammum DH, eiufdem alti-
tudinis . Igitur erit vt CE, ad

~DH., ita Ayad L. vt autem CE,

ad DH, ita eft A, ad B: propte-
rea quod parallelogrammum
CE, redtilineo A ; & parallelo-
grammum D H, rectilineo B,
confiruétum eft equale Quare
erit vt A,ad B,ita A, ad L; pro-
ptereaque equalia erunt redti-
linea B, & L; Eitautem X L,
fimi-
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frnile ipfi A , fieniliterque pol
tem per conrultionem. Dato
igitar retitin®e finile fAmndi.
terque pofitum , & alveri dero
xquale idem condituinms. -
Quod erat faciendum .

THEOREMA XIX.
« PROPOSITIO XXVL
8.4 paralicligramme pavailels
- gnmnum ablri §2 frmile rord
& fimvilster pofocnmm | communt
€ums 98 habens angulom.; Roe
S Meum eandem cum $o10 diae
- metrwm confifliz .
EX parallelogranneo 3 D,
dblcifum fe parailtio.
grammum BEG, fimile i fimili-
tergs pofitem , habess tom.»
ipfo :ngﬁm cbmmncas EAQ..
Digco EG, confiltere circa dia-
metrum totius BD. Ducamue
eaim reltx AF, CF, quae fi fue-
rint vaa lmea rcéhypuﬂpoguﬁ .
elt,



390 Puclidis Elem.
eft, cum AF, fit diameteripfiu
EG, & AC diameter ipfiu:
BD,parallelogrammf EG, con
filtere circa diametrum A FC
totius parallelogrammi . Quo
fi AF,CF,non dicantur efficert
lineam rectam, ducatur totiu
parallelogrammi diameter AC
fecans latus EF, in H, pund®o
per quod ipfi F G, parallela
agatur HI. Quoniam jgitur pa
rallelogramma BD,EI, funt cir
ca eandem diametrum 4 HC
ipfa erunt fimilia, fimilicerqu
pofita. Quare erit vt BA, a
AD, ita EA, ad Al. Sed vt BA

- ad 4D ,ita quoque eft EA , ac
. AG, quod parallelogramma.,

BD, EG , ponantur etiam fimi
lia, fimiliterque pofita. Igitu,
erit vt EA,ad Alita EA,ad AC
ac propterea zquales erun
reétz Al, AG, pars, & totum
quod eft abfurdumi.

.- . Quod
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Quod fidicatur re&ta AHCy
fecare alterum latus FG Tunc
duéla Hl,parallela ipfi FF,eriic
rurfus Gmilia parallelogramma
BD.IG fimiliverque pofita..s.
Quare erit ve DA,ad AB,ita G
A,ad Al: Sed ve DA,ad AB, ita
quoque eft GA.ad AE, ob {imi-
htudinem parallelogrammorg
BD, EG . Igitur erit vt G4, ad
Al ita GA, ad AE;ideoque 2«
quales eruntre&tz ALAE,pars
& totum, quod eft abfurdum
Conftiruunt ergo reéte AF,FC
vnam reétam lineam : hoc eft,
du&a diameter AC,tranfit per
pun&um F, & dufta diamerer
AF.cadit in pun&tum C . Itaqs
fi a parallelogrammo paralle-
logrammum ablatum fir, &e¢, °
Quod erat demonftrandum.

"THEOREMA XX.
PROPOSITIO XXVIL -
.+ R4 Om
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393 Ewcldds Rlomn,
Owmaium pofaliciegrammornm.s
- fcnndu oundww velom i
weam m;icm. deficiar~
.. Prmue fignris pavallelogram
mis ﬁmh&i:ﬁn’:l‘l:orqm pofi~.
113 ci yqued & dimwdia defori-
bstur 1 maximum id e, quod
ol dimsdiam applicatnr , par
raliclogrammnm fimile exis
flens defedui .
Etur recta 4B, dinifa bifa~
riam ia C, fuperque eius
dimidiam B C, coaftituatur
quodcungi parallelogramamum
CDER, cuius diameter BD ., Si
igitur compleatur totum pa-
rallelogrammum ABEH ; erit
R;s'allelogrammum AD;, faper
imidiam AC,coafiteas,appli-
catum fecundum AB, deficiés
parallelogramaio CE , & exi-
ftens fimile defedtui CE. Dico
parallelogrameum AP, ad di-
midiam A C, applicatum defi-
L cienfq:
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ienfqu Bher T ok
cienfque parslielogrammo CR.
mazimem cffe smninm, qus
fecundum 4B, reQam appli-
santar , deficluntq; paralielos
grammis imilibus imiliterque
pofitis ipfi CE, Swmpte ebimieo
puréte G.vtcunque in diame-
<ro BD; & du&lis per G, relkls
FGLKG,qu¢ fint pareliciy res
&is 4B,BE: erit pantlielogras
mum FK , fecundush restasho
AB, applicatum , deficiens
niiclogrammo KI, quod iph ©
B, fimile ef imiliterque pofitdy
cuam fit sirca eandom cum CEy
digmetrem. Quosinm vers cox
plementa CG,Ghgqualia slics
gaddarur comuune Kl,erudt
quogue zqualia CL K E; A&k
autem CI, gquale ipfi CF, pro=
bafes equaies AC,CB, Igis
tur & CF; KE, gqualia eruit;
additequi¥ communi CG,equl
lia emunt paraliglogrammam
vty R s AG
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AG, & ghomoa LM. Quare ¢c&
C E, maius fit gnomone LM,
{cétinee enim CE,prater gno-
monem , parallelogrammum.
adhuc DG, ) erit quogue AD,
gquale exiftés ipfi CE. propter
bafes equales AC, CB, maius
quam parallelogrammum AG,
eodem porallelogrammo DG,
Bodemque modo oftendetur
A D; maius efle omnibus pas
rallelogrammisiqua ita fecun
dum re&am AB, applicantur,
vt pun@um G, ficinter pata
B, & D, hoc eft,qua occupant
majorem lineam femiffe AC,
habentque minorem alticudi.
nem, quam AD; dummodo des
feltus fimiles finc ipfi CE.

PROBLEMA VIIL
~ PROFOSITIO XXVIlI

oAd datam lineam rectam . date

. 4e@ilinse agquale paraliclogrie

w
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‘mum applicare deficiens figur®
- parallelogramma s gua fimilis
- fie alteri parallelogrammo da-
20 . Oportes autem datum ree
Rilinewm,cni aquale applicans
— dums ety n¥ mains effe ¢0, qued
a8 dimidiams applisatur , cum
Jimiles fusvint defellus,dr eing
L qued ad dimidiam applicasnny
. @ ansyomi fimile desffe debet §
' A D datam re&am lipeam
AB,dato teclilineo C.aps
pisandum fir paralielogram«
mum zquale, deficiens paral
lelogrammo,quod fit fimile dae
to alteri parallelogrammo D, .
Sela AB ; bifariam in B, fuper
medietatem E B, defcribatur
parallclogrammum EFGB, fi-
mile ipfi Dfimiliterq; pofitums
& compleztur totum paralle=
logrammum AHGB. Si igitur
AF , quale eft ipfi C, cum fit
applicatumad AB, deficiens-
- B 6 pa
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396  Euclidis Elem.
parallelogrammo EG,timili ipfi
D, faltum erir, quod iubetur.
Siautem A F, maius eft quam
C. ( Neque enim minns cife»
deber. Nam cum per propof.
precedentem,ipfum fit omaid
gpplicatorum maximum,dum-
modo defectus fnt fimiles, n6
poffet applicari vllum ad AB,
quod effet ipfi C, zquale, fed
ombia eflent minora. Propte-
rea adiunxit Euclides;Oporret
autem dati rectilinesm,Xc. /
erit quoque fibi zquale E G,
maius quam C.Sit igitur maius
rectilineo [. (Qua vero ratione
exceflus duorum refilineord
fitinquitendus , dictum eft ad
propol.4s.lib.1.J) & conftitua-
sur paraliclogrammumKLMN
fimile quidem, fimiliterq; pofi-
tum ipfiD.(eu ipfi EG, zquale
vero exceflui inuento I; vt fit
RG,gquale reGilineo C, &

e - paral-
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panaliclogramme KM,imuli &
ob id mas guam KM, Cum
igiur ob fimilitudinen iz ve
EF2d FGriga NK,ad KL; eriie
Auoque laters EF, FG, maiora
Jareribus NX, ad KL. i enim
his slla foreat ¢ jualia, vel mi
aora, effee etiam EG, gquales
ip§ NL. vel mmimus, vt conftae.
Qyare sbiciflis re@is FO, FQ,
qux fint equnlesipfis KN, KL
& compleso paraticlogrammo
FQPOsecit hec ip LN, gquile,
& adem fimile simuliterq, po-
fitumn, & proprertn iphi EG: at-
que adeo circa caudtm dia-
metram cum G, counfiftet,que
fic BF . Produis ism re&is Q.
P, OP, erit paralielogrammum
APad retam AB, applicatum
deficiens paraliciogrammo PB,
quod fimile e iph EG , fimili-
te:moﬁmm,izgroptereai G
D, Dicoigicar ,qqml:pﬁ (3



398  Euclidiz Elem.
ipfi c.redilineo.Nam cum PG
¢quale fit complemento PE; i
addatur commune PB, erit &
BQ_gqualeipfi EBjhoc elt, ipfi
ES, quodequaleeft ipi ER,
propter bafes gquales EA, EB.
Quare fi gqualibus’a O, B Qy
commune addatur EP,erit 48
xquale ghomoni TV. Sed gno-
mon TV, equalis eft re&ilineo
C. (Nam cum EG, parallelo~
grammum gquale it ipfiC.vna
cum LN; 1l auferantur zqualia
QO,LN, remaanebit gnomon T
V.ipfi C.¢qualis. ) gitur & AP,
eidem C,gquale erit. Ad re?a
ergo AB,applicatum eft paral-
felogrammum AP,deficiens pa.
rallelogrammo PB,quod fimile
eft dato parallelogrammo D,&
xquale exiftens re&ilineoda~
to C. Quod faciendum erat.

PR OBLEMA IX,
$la.  PROPQSITIO XXIX,
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JAd datam yedam lineaws , date
rectilineo aqunle parallelogrie
wmum applicare s excedens figue
. vaparallelogrima , qua fimilis
fir parallciogramme aliers dace
D datamn relam lineam
AB,dato re&ilineo Ciap-
phicandum it parallelogrim.
. mum §quale , excedens paral.
lelogrammo,quod fimile fit dae
to alceri parallelogrammo D,
Diuifa AB, bifariam in E;fupee
dimidiam EB, conftituatur pa.
rallelogrammum EFGB, fimile
ipfi D, fimiliterque pofitum. -
Deinde r¢dilineo C,& paralle,
logrimo EG,conflituacur qua-
dratum H,zquale; cuiquidem.
fiat parallelogrammum IKLM,
zc}uale. finile vero ipfi EG, fi-
militerque pofitum ;5 eritque»
propterea [KLM , Maius quam
EFGB, quandoquidem equale
et quadrato H, quod conftrn. -
- &um-
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" Qum eft reditineo C,vna cum .

paraltelogrammo EG, zquale .
Cum igitur ob fimilitudinem_»
MK,EG it vt Ml,ad 1K, ita EF,
ad FG, crunt-quoque latera,
MLiIK,laterityis BF,FC.maigra.
Si enim illa his forent equalia
vel minora, effct quogue MK, °

- welequale ipfi EG, vel minas,

vt perfpicunm et . ProduStis
igitur FE.FG,vt reétz FO,FN,
equales fint redis IM, 1 K, &
completo parallclogrammo O
N; erit hoC funilefimiliterque
foﬁmm ipfi EG,cum fit xquae
e ipfi MK, & fimile, fimiliterqs
poficum . Qouare ON,EG, cicca
eandem diametrum cgtiftent,
Produllis iam AB.GB, ad Q_%;
& PO, donec cum AS, ipfi ry
paraliela conueniat m $, erit
paallclcgrammum AP, app'i-
catum ad rectam 4B, - xced8s .,
parallelogrammo Q& , quod fi~:
. mile
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_ maileeil iphi EG , 3¢ proprerea
ip-D. Dicoigitur AP, #quale
effe re lilineo C. Nam cum_s
A0, ER, fiat gqualiz, & ER, ¢-
quale complemento B N, erit.
& AO,ipfi BN, equale , Addito
ergo commini O, fiet AP, 2-
quale gnemoni EP G . Atqui
gnomon BPG,equalis eft recti-
lineo C. { Nam cum MK, hoc¢
eft,ON,equale fit redhilinco C,
vna cum EG;fi auferatur com-
mune EG, remancbunt ¢qua-
lia gnomon EPG , & reflilined
€. ) Igicur X AP, equale erit
reQilinco C. Ad datam ergo
reltam AB, daro reilinco C,
zquale paralielogrammum ap
plicatum el AP, excedens pa«
rallelogramawo RQ, quod fimi-
Ie eft alteri date D, Quod fa-
ciendum erat,

PROBLEMA X.
PROPOSITIO XXX.



403  Ewclidis Elem.
‘Prepefitam vetam lineam tevmi
Batam extrema , ac medis

ratione fecare . .
[t reéta AB, fecanda extre-
fag,ac media ratione . De-
fcripto fuper eam quadrato
ABCD,ad latus D4, applicetus

rectangulum DF, equale qua--

drato 4C, & excedens paral-
lelogrammo AF fimili ipi qua-
drato;ita vt fit AF.quoqi qua-
dratum , cum quadrato folum
quadratum fit fimile.Secer au-
tem recta EFretam AB,in H,
Dico AB, in H. fe&tam effecx-
trema ac media satione. Cum
enim xqualia fint DF, & AC, §
demratur commuae AE , rema-.
nebuntequalia GH, HC, qua.
cum habeant angulos ¢quales
AHF,BHE,vrpote retos, eriit
latera circa illos reciprocas,
hoc ef}, erit ve EHhoc eft, vt
AB,ipfi EH, equalis ad HF,hoc
. Cﬂ)
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eft,ad AH,ipfi HF,¢qualem, V&
"4H,ad HB. Quare cum fit, vC.
tota AB,ad (egmentum AH.,it2
fegmentum AH ad fegmencum.
HB, feltaeft AB ,extrema ac
media ratione,per definitioné.
Propofitam ergo reitam lined
terminatam,&c. Quod erat fae.
ciendum, :

THEOREMA XXI,
PROPOSITIO XXXI.
Inreitangulis triangulss, figura_s.
quanis i lateve r:Bum angili$ .
Jubtendente defcripta, equalis
eft figuris s qua preors slls fmia
les, & fimiliter pofita & lageria
bus re¥um angulum continsn~ .
2ibus defcribuntur . .
Tkiangulum rectapgulum
fit ABC,habens angulum
BAC, re&tum ; defcribaturque
fuper BC, quacunque figura_s
reétilinea BCDE, cui ﬂmil&s,_ﬁq,;
mili=



|

405  Rwokdis o',
wilicergy poficw faper 4By AE;
g:x&:itguamr ABFG;‘ﬁﬁ!Bé.‘~

ico figuramy BDyeq cffe
duabus figuris AF, Al Demiffs’
enim ex A£,ad BC,perpendicu-
Jari AK.erit per corofl. propof, -
8. huius lib, vt BC, ad CA , its -
Cd,2d CK. Quare ve BC, ad
CK, prima linca ad tertiam,ita *,
figura BD,fuper primam, ad -
guram CH, fuper fecundam fi-
milem, fimilicerq; pofitady, per.
coroll. propof.19 vel 10.huius*
Jo. & conuertendo ve CK, ad
BCira figura CG,ad figurd BD,
N6 fecus oftéderur, efle quoq;
ve BK, 2d BC, ita figurim BG,
;d' ﬁgurarxn: I}D, cum tres linee

C.BA,BR, finr quoq;-propor- .
tionales, &c. ngngmpri.éiwr
ef vt CK, prima quantitas ad
BC.fecundam,ita CH,tertia ad
BDquartam;Item ve BKyquin
Saquangitas ad BC.fecundam, -

: ita
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itz BG.lexta ad 3D, quartam,
erit ve poida CK,cum quinta
BX a4 PG fecy ndamiisa tertja
CHch fexta BG.adaD,quartd
Supc antem fxizn CK.& quin
t2 BK , fimnl equales fecundze
BC. Igitursertia CH, & fesea
BG,fimul gqnakseguoqi eruat
quarte BD.Quod eft propofick.
THFOREMA XXIL.
PROPOSITIO XXXIf. .
Si duotrisngula , gua due laters
duotus lateribus preportionalis
 babeast, fecundum vnim am-
Julsen conpofita freving,ita vt
bomologa ecrii lateva fine ctii
daralleln: tams ¢ eliqua illoruws
triangulcram latera inviilam
lincam collocats vopevientur.
HAbent triangola ABC,2C
; E.atera AB,AC,lateribes
DC.DE, proportiaualia,ve ani-
dem 4B8,ad AC, ita DC,ad CE,
S com-
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206  Buclidiselem. N
.componanturque ad anguluny
.ACD ; ita vt latera homologa
AF.DC; Item 4C, DE, intex fe
fint parallela.. Dico duo latera
reliqua BC, CE, ream cépo-
nere lineam, Cum enim paral
lele fint AEDC,erit angulus A,
1 alterno ACD,equalis. Eademq;
satione angulus D,eidem ACD'
gqualis erit; ac propterea A,&
Dinter {e quoq;exifient equa-
les. Quoniam igitur triangula
ABC,DCE, habent latera circa
equales angulos A,& D,propor
tionalia; ipfa eruntinter fe 2-
quiangula,habebuntqg;equales
angulos B,& DCE.Additis ergo
equalibus A,&% ACD,erunt duo
-anguli B, & A, duobus angulis
DCEACD,hoc eltangulo ACE
equales.Rarfus addito cémuni
ACH, fient tres anguli trizguli
A8C,duobus angulis ACE,ACB'
eauales: Sed illi tres equales
‘20t daobus redtis.Ergo & duo
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;, ACE,ACB,duobus erunt redtis
- equales: Arque idcirco 5C,CE
vnam rei lineam conllituét.
Itaq; fi duo triangula,quz duo
. latera duobus lateribus pro-
portionalia habeant,&c.Quod
erat demoaftrandum .

. THEOREMA XXIIL
PROPOSITIO XXXIIL.

I aqualibus esrculis,anguli ean-
dem kabent vationem cum pe-
ripherifs,quibus infifluns | fine
ad centra ,fine ad periphersas

. conflitnti infiflavt 1 Infupcr
wvero, @ feitores,quippe qui ad
centraconfitunt ,

Int duo circuli gquales AB
C,EFG quorum cecrra D,

H, fumanturg; ex circulis duo
arcus quicunque BC, FG, qui-
‘bus ad centra quidem infiltit
_apguliBDD, FHG, ad circuin-
ferétias vera anguli BAC.FEG,

Dico efle, vt arcum BC, ad wr-



268 ‘Buchidis®lem.
.componanturque ad angulumy
#CD ; ita vtlatera homologa
AF.DG; Irem AC, DE, interfe
fint parallela . Dico duo latera
-zeliqua BC, CE, re@am c6po-~
" pere lineam. Cum enim paral.
‘1elg fint ARDC,erit angulus A,
alterno'ACD,equalis, Eademq;
-gatione angulus D,eidem ACD'
gqualis erit; ac propterea A&
Diinter fe quog;exiftent equa-
les. Quoniam igitur triangula
‘ABC,DCE, habent latera circa
~¢quales angulos A,& D,propor
tionalia; ipfa eruntinter fe 2-
quiangula,habebuntgiequales
-angulos B,& DCE.Additis ergo
‘equalibus A,& ACD,erunt duo
-anguli B, & A, duobus angulis
DCE,ACD,hoc eitangelo ACE
equales.Rurfus addito comuni

- ACB, fient tres anguli tridguli
ABC,duobus angulis ACE,ACB'
eauaies : Sed illi tres equales
£:nt duobus reétis.Ergo & duo
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. ACE,ACB.duobus erunt rectis
- gquales: Atque idcirco 3C,CE
vaam reld lineam conflituét.
1taq; fi duo triangula,quaz duo
"latera dueobus lateribus pro-
portionalia habeant,&c.Quod
erat demoanftrandum ,

.THEOREMA XXIIL
PROPOSITIO XXXHI.

I8 aqualibus ssreulis,anguli ean-
dem babent rationem sum pe-
ripherifs,quibus infiftuns | fire
ad centra . fine ad periphersas

. conidituyi snfiffavt : Infuper
vero, @ feilores,quippe qui ad
centra confiitunt .

Int duo circuli gquales AB
C,EFG quorum cerrra D,

H, fumanturq; ex circulis duo
arcus quicungue BC, FG, qui-
‘bus ad centra quidem infiltie
apguli BDD, FHG, ad circum-
ferétias vera anguli BAC.FEG.

Dico effe, vr arcum BC, ad ai-



408 " Pwslidis Blem.
cum FGsitz 2ngulem BDC, ad _|
FHC:& BAC,ad FEG,& feQo-
rem BDCG, ad feéberem FRG. |
Applicentur enim in circulis
equales Cl,quidem ip§ BC, &

iph FG,GK, KL, Equales igi-
tur erunt arcusquibus he re-
& infitunt; ergo & anguli ad
. centra ®quales mter fe ervne
.. BDC,& CDF; fimiirer FHG, &

- GHL,&¢. ergo aque multiphs
ces funt arcns & amguli ad cé.
tra,cum fint divifa ip partes¢-
quales , & fprciaad centra, &
arcus; i ergo arcus ke excedét,
vel 2quales erunt, fimiliter, &
anguli; ergo vt fe habet arcus
BC,ad FGiita angulus BDC,2d
FHG, & hoc idem de fpacio,
vt arcus 2d arcum,ira fpacium
ad fpacium , ergo etiam vt an-

* sulss BDE,ad FGHiira dimidii
B4 C, ad dimidium FEG, &¢. - /
Q_ od erat demonfiranduny.
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