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I. à .
ËPRÆFATIO.

0 S T tu nova Gemtriæ Elementa,
in piller» in 11mm mufle, a]! faim

and miretur Tyra Matbematitw, amok
ce, ü (ut quibufdam vidantur) obfoleta

Euclidis «mon è pela deum prodin: [infirma
à tu»: mm panna in Mû vitia detexzflè vtfifint,
È qui Camion: Elemmtarem nanti quads": me-
3’ Mode excolendamgïo (muant. Hi min: L ai Pbi-
Î,’ lofipbi Euclidis lithium: parumper iman, de-

ntine: via: aident", ra: 0mm: main or-
Mn: dificfita, 411’4qu vianda; immolera, par
. J 0mm antiquitatem adfua ufque tempera lainai",

[à immufle parmi. l
’ A: tentera»: virant» pace, 4241148" a en, Ea-

clidem ab iû immer’ua reprebmfum e a, 4:4qu
Dqfi’nitiane: di imans Ü clarwjprimi: puni-zizi: 3

fiaémeptibwno ° acifliaribw 65 fimpliciori lupe-

tin: Je; m’ont: tu parfin: 8 *
continuai; ratiocinandi vint oevidentem’ü ner-
vofam, ut facile indium and": obfiuritatcm iflam ’
à fiioli: Mû mie: itfimuwam, confufixpaumü
parfilai? coma ideiJ, quem demorgflratiamlzw ipfi:
imputqndam Mie. Et manque mnmdli querantur

i de MM rem»: difinjitione,ü inique ordme, quem
une: Euclide:, aliam amen metbodum mugi: ido-
neam, 6 dzfientilm: faciliarem inter muid boa

fi genwfiripta invertie Main.

l x a a. A Non



                                                                     

. Non mm 4l bio loti bypereritiei: Horum captal
multi figiflatim ref oudere: fid in bi: Elemeuti:
vel medioeriter ver un, florin: pou-bat, cama-
tore: b0: [1mm potiu: ofu’tantiam mouflrare, quam
(un: in nojiro autbore Iapfu: arguere; imo ne [me
quidam dione encor, quad vioc, 65 rie vioc quidem
mm, out alterum è toi novùMematiburinveniri
potefi, in quibu: plure: non [une labe:, imofædiore:
paran Tmi, quam in Euclide": velfingerepotuerunt.

Po rot infiltre: in Geometriâ reformana’oî cona-

tu:, quidam non infini Geometræ Elementa’ de
noua confirme mu aujî, ipfum Euclidem omnibu:
alià Elementorum &riptoribu: merito prætulerunt,
eique edendo fait: curas impeuderunt; bi ramer:
neli’io uibu: opinionibu: dufli, alias propofi-
floue: pror u: omittunt, aliammque demonjiratzone:
in pelu: mutant. Inter iflo: eminent Tao uetu:t’5
Defi: alla, quorum utri ne malo quodam ato cou-
tigit, ut ele ante: quafjam ü in Elementi: optima
jure pane a; propojîtione: quoji inepties 6 inutile:
releeerint, quuk: finit propojitione: 27, 2.8, 29.1i-
bri fixti, oum alu? nonnuflir quorum ufwfortaft’e
iflo: lutebat. [IgfiJper quandoeunque ipfiu’ Euclidi:
demonflrutione: deferunt, multum in argumentanda
embut, C03 à continuitate Voterum rendant.
, In libro .uinto demouflratioue: Eutlidù in to-

tum repudierunt, 65 Proportioni: definitionem aliù
permini: coure tant attulerunt; ut me unam eauà
tum è dauba: oportionalium jpeeie u: compreben-
dit, Ü quantitatibu: tommenfurabilibu: jolummodo
pompait: . nibiIomiuu:juM, quæfuut de proportion,
demoryïratione: omni quantitati tu": incommenfu-
rubili quant commenjurqbili in [equentibur librià 4P!

’ ’ fluant.



                                                                     

fifi. a . .(z

’ plient. Hum: tout t ont un: me
Geometræ facile tourlourZflèntIÏP bi «taliban in
club feriptù de Seieutii: Matbematiei: bene
morflent. Hoe quidem commune çfl in? vitium

. ont» Aomnibu: «bodierni: Elementorum &riptoribur,

. qui in eundem impingunt jeopulum, 65 ut juan: in
g ne materiu qflentent peritiam, autborem nqllrum
. in re minime eulpmdâ imo Iaudaudâ reprebendunt.
y azimutant» oportionulium definitiouem intelligo,
j in quu’ intelle u facile!» proportionalium proprieta-
, tem exponit, que quantitatibu: omnibu: tu»: in-

eommenfurubilzbu: quam enmmenfurabilibu: aequo
convertit, ü à mi cætera omne: proportionalium

Ë proprietate: futile e01Jequuntur.
, .Huju: proprietati: demonjlrationem in Euclide

dejiderant Egregii bi Geometræ, atque defifium de- ’
Meuble fou [upplendum fufoipiunt. Hic ite-

Î rum eontem lori lieet injignem eorum in Logiuîperi-
tium,.qui finitiont’: nomini: demonflrationem ex-
peëant: tali: enim a]! bue Eutlidù definitio, qui

y i045 quantitate: propmionole: votai, que conditio-
, ne: in definitionefuâ allotit: obtinent. ELuzïlni primo
, Elenientorum autbori lioebat, quolibet nomina quan-

titatzbu: bue requijîta babentibm, arbitrio [un afi-
gere? Lieebat proouldubio, fuo igitur utitur jure, 65

l eu: proportionale: meut. r
. .Sed operæpretium nie, metbodum, qui banepro-
L prutatem demoqflrare vouantur,perpendere.JQÏe&io-

item quandum uni tuntum proportionalium generi,
4112;. commenjurabilium, eaugruentem afl’umunt; C4
exorde multi: umbugibu: longâque conehfionumferie
univerfulem, quant Eutlidi: Pâfilit, proportioualium

froprzetutem deduount; que, eerte tout metbode.

’ K que"?



                                                                     

,

. muni fieri

qui» mutationù r ulù fini afinumMfiui-
damna longe refimæfeoifient, fi propriotatem
minerfalem ab Euclide’u W") primo ptfilifl’ent,
8 exinde portiouIarem m ü un: tantumpropor- j
thulium congruente!» deduxiflènt. Quo-
niam vero une ref hmm metbodum, talent demon- j
firationem ad de nitione: libri quinti attexere li- i
buit. Eutlidem ulteriue defenfum oidere ou- i
puant, enfilant ondin: sfummo judieio confiri-
pas Mime: Modumatioa: Cl. Baronii an. 1666.

Cam vero mi Gamine incidit meutio, pram-
ire mon Infime Elementa ab en edita, in 3316W le-
rumque ipfé: Êuelidà omfirufiione: C9 e u-
tione: retinet, ne nui uidem propolitim.
En: oritur me. in orillruudo vit,
conflrueudi me: valu, E9 ubique l’eterum Cumin-
rum eniu: eleriu: elufoet, quant in libri: élime
garum: fieri filet. Pluru attend Corda-ta 6
Sebolia udjeeit, non mado. eniori fequentium de- a
monfiratioui venin etium alii: in re- il

me...

ibilonlinw, demogflrationer eju: eâ brevitatt
loberont, tu notifque impliemtur, ut in
Geometrid parant nerfuto défieile: 55 obfeum fiant. à
Mita prÏçb’tione: qui: Euclidem legenti pet"

fpieuæ ni erentur, Algebrairâ bac .,demorfirundi
metbodottyronibw nodofai 5 viet intelligibile: red-
duntur, efl V. 6.. 1 3. priori Elementi. De-
mon miam que in Elemento W attulit,
di ’ ’ «inondant tyronibu: ell inteËigeutionefiiau

malta Euclide: île arum nidation: (ut in re Geo-
bet) à figurarunt oomemplutioue

petit. Stimtiarum voiturin: Elementafimplioiflimai
metbodv

b

l

T

l

lll



                                                                     

l

5’ metbodo tradenda faut, nec [ymbolie ne: noti: nec
” objiuri:prinoipà aliunde petiti: involvenda.
” ’Ut Elementa Barovii nimid brevitate, fie ea,
l que à Clavio traduntur, molelhî prolixitate peccant.
l’ Sebolii: enim C’ommentarii que abundat aima 8
l luxuriat. Vin equidem ar itror Euclidem tamob-
k fouram oie, ut tantâ farragine notarum indigeat;
il nec dubito quia (none: omne: Euclidem ipjum o-
,” mnibu: fait Commentatoribu: faciliorem inventai
’ In demonfirationibuo Gemetrioù ut nimia
l brevita: tenebra: parit, fie nimia onme plu:
’t .tædii C6 confufini: quant luoi: afin. ’ j *
m A Hifoe praeipue induflu: rationibw, prima [Ex .
l Euclith Elementa eum undeoimo 65 duodeoimo, ex ’
Ë ver zone Frederici Commandini in ufum faveu-
ë tutoi- Celeberrima bau: Aoademiæ per je edenda .
l euravi, à eateri: flinui, tum nia bat, que jam ,
l’ damne, ad alias plerafque Mat efio: parte:, que

aune vulgo traduntur, intelligeudae, fafioiant, tum .
etiam nia omnia Euclidû opera, Grue: 65 Latine
nitidifimù Charaüeribu: adornatafummaque cura
Üfide emendata nuper è pran deademieo prodiere. ’

’Porro in grattant eorum, qui Geometriam’Ele-
il Mentarem ad Praxe: vitæ eammodù infervientu,
À applieare defiderant, Figonometriæ Plana C5 Spira-
l? rien compendium adjunxi, tain: Ami ope, magni-
l’ tudine: Geometrieæ menfuratur, ipfarumque dimen-
w joue: numeri: fabfieiuntur.
l0

aneë

ou

il!
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EuCLIDIs.
ELEMENTORUM

L 13 ER PJUMFUS.

DEFINITIONES.’

I. rUnétum cit cu’ s nulle en vel uod me im-
P dinem nullim q ’8’!

"Il.
[inca veto eft longitudo latitudinis expers.

r I I I;Lime termini [nm punéta. I a
1 V.

Relie [inca en, que: ex aequo fuis inteljicînlr punais,

V.
mîmes cit id, quod longitudinem, ô: latudinem tan-

V I.
Superficiei termini - funt lineæ.

- V I I.Plana fuperficies eft quæ ex æquo fuis interjicitur lineis.

i V I l I.même) angulus et! duarum linearum in lano rare contin- I
mon), ô: non in direétum jacenrîum, terius ad alteram.

mdlnatio, . DE Je . .
.(huudo autem ne: angulùm continent reâæ lineæ fue-
"m: réétiüneuslanëulus appellatur.A , l x



                                                                     

EUCLlDls ELEMmTonuM.
X. ’

Cum veto recta linea limer reââ lineâinfifiens, cos, qui
deinceps (nm angulqs, æquales inter (e fecerit,re&us cit uret-
que æquahum angulorum: 8c quæinfifiit recta linea perpen-
dicularis vocatur ad eam, cui s v

XI. l

Obtufus angulus . .cit, qui major et! -

recto. . A . . I
X I IL

Acutus autem, qui reâo cf: minon
XI I I.

Terminus efl, quod alicujus extremum en.

l X 1 V., Figure en, quæ aliquo, vel aliquibus terminis continetur

i X V.
Circulus cit figura plana, une liner: contenta, quæ circum-

ferentia appellatur: ad quem ab uno punéto intra figuram
confiante cames mais lineæ pertingentes funt æquales.

i ï x v I.Hoc autern punétum centrum circuli nuncupatur.
X V I I.

Diametçr circuli cit me: quædam linea pet centrutn méta,
8: ex attaque parte à circumferentia circuli tennimta, que:
quidetn, a; bifariam circulum feeat. . .

X V Il I.
Semicirculus cit figura, quæ continetur diametro, a: ca que:

ex .ipfa circuli cireumferentia intercipitur.

x1x.- ASegmentum circuli cit figura, que:
mâta linea, a: circuli circumferentia

oontinetur. j
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l

tria latere habet æqualia.

L 1 n n x; I.
X-X.

Reâilineæ figura: funt, qui: métis continentur lineis.
X X I.

Trilateræ quidem, que: tribus,

* XXILQuadrilateræ, quæ quatuor.

I XX III. . vMultilateræ vero, quæ pluribus, quem quatuor mais lineis
comprehendumur.

XXIV.
- Trilaterarum figumrum æquilaterum cit triangulum, quod

XXV.
Ifofceles, five æquicrure, quod duo Imam: æqualia lacera.

et. l i .M
v XXVI.’

À Scalenum me en, ’quod tria inæqualia habet latent:

e XXVII.
Adhæc, trilaterarum figu-

ratum, reâangulum quidam
e11: triangulum, quod reâzum

angulum barbet. n

- gX X V Il I.
Obtulàngilum en, quod obtufum habet augulum.

’ xx1x.

1.,

Mangulum vero, quad tres acares angulos barbet, y

A: m;



                                                                     

EUCLlDlS ELEMENTORUM.’

XXX. W’
QIadriIaterarum ratum

quadratum cit quod, tequi-
latemm cit, 8:. retâtangmum.

. xxxn .Alma parte longior figura en, que: refleugula quidem
æguilatera veto non cit.

i . X X X I I. ARhombus, quæ æquilatera quidem, (cd navigant non efi.

xxxh.’ . I’ Rhomboides, quæ, Stop-
pofita latere, 8c oppofitos an- vgulos inter (e æquales habens, ,ue æqualatera cit, nequen

r: gula. , q
i XXXIV.Poster. bas autem relique: quadrilateræ figura: trapezia vo-

centur. ,q XXXWPatailelæ, feu æquidiftantes même lineæ funt, qua: cum
in codent fiat piano, 8c ex utraque parte m infinitum produ-
cantur, in neutram pattem-inter le conveniunt.

’jPOSTULATA
I

Pofiuletut à quovis punéto ad quodvis punCtum teflon: Ç
lineam- ducere.

- I I.Reflux!) lineam terminatam, continuum 8e direaum
producere.

« lII.- Œovis centra, &intervallo circulant defcribere.

AXIOMATA.

.AA-Nnnw



                                                                     

l

Lin-en .1.AXIOMATA-n
I

- ’Œæ eidein æqunlia, 8c intente flint æqualia. h

Et fi æqualibus æqualia toto l’ont àqualia.

Et (Î ab æqualibus æqualiz :beeranmr, relique funt æqualiaî

E: a inæqualibus æqualia ailjl’leianmr, total on: magnum.

Et fi ab inæqualibus æqualYaIauferantur, relique fun:

æqualia. v v]; v -
Et quæ ejufdem duplicia faut, inter (e (un: æqualia.

" VIL . »Et quo: ejufdem dimidia funt, inter le funt æqualia.
V 1 I I. e

Et quæ fibi mutuo congruunt, inter fe funtæqualin. .

1X. i àTomm’efi me parte majus.

- X.Duæ ma: lineæ fpatium non comprehendunt.

’ X I. i0mm anguli resta inter fe æquales faut.
XI I.

Et fi in dans tettes lineas

figea incidcns,interigres, m qcm emgulos uo- mmariages mg re- , -neæ ’ in i tutu .gomme, inter [e cpnveniunt . . À
ca parte in un ,unta ’, ç

du913118 r ’ tramons. nguh tv
l NOt. au» phare: "sali ad mm me» (riflai, 44.8"". i

Il" flilibfl tribu: literie varan: illa que efi ad menin»:
«guigne media ponitur, i;
anguille: à refii: A n, n c cenrprebenfi: diluer «gala: A B c à
anglas à reéïi: A a, a a contenta: dieu" angulu: A un.

i A 3’ PROPO-

.G. iafigura Prof. 13. libriprimi i .



                                                                     

nef.

.1«. V "w I fifi,
. q Evcunts ELnnnrrronUM

;* i " PROPOSITIO L PROBLEDŒA.
- Super data reâ’i linea’ terminai, ëtriangulurrt arquai

Ierum confiituere, V
Sit data méta linos terminera un, oportet friper ipl’a .

triangulurn æquilaterum conItituere. Centra quidem A intt
v’allo auteur A a circulus defcribatur acon. Et rut!
Centra a, intervnuoque n A de-

a3. ton. . fcribatur circulus nous, 8c à C
Q punéto c, in quo circuli fe in- -

vicem fecant, ad en ducantur
Oubli. reflue lineæ en c311. Q10- n

niant igitur A centrum cit cir-
H culi onc,erit AcipfiABræ-
çr;.def. qualis, rurfus quoniam B’cir- -i culi CAEefiI centrum, cric ne æqualis un: climat en: a

tem 8: en æqualis An. utraque rgitur ipfamm CA ce i;
A8 cit æ ’s. Cm9: autan eidem funt æqualia, a: inter
æqualie unt. Ergo on i fi ce et! æqualis. tres igitur c
au ne inter fe funt æqu es, ac propterea triangulum æqu
laterum cit nec, 8c conflitutum cit fuper data recta un
terminera au, quod fecifie oponebat. .

’ lPRORILPROBL J
A! datant purifiant, data "au [inca requiem raflai

[imam panne. * lSir datum quidam punétum A, data veto rem linon un
oportetad A punétum, ipfi ne redue lincæ ualem recta:

’a’tl’ofiul. r. lineatn ponete. Ducatur à punâo A ad c re linon A cl
b grima ,8: fuper ipsâ- confiituatur triangulum æqflaterum BAC

hum producanturque in direaumv ajpfis on ne reâæ limoient:
a Potin]. 2.. cor. 8c ccntro quidem c, in-
’ temllo autem B c cirarlus K
a 3.1.03. Un c H defcribatur d. Rurfufque

« v. centra D, 8c intervallo DG
defcribatur circulus GKL.

’ Œoniam igitur punaum c
centrum ef’t ac a circuli, erit -

cumin. une ip’fi ce æqualisqe. Et rurfus quoniam b Centrum e;
’ i I circuli cru, entrai. æqualis ne: quorum DA cita: 11an
Immune. relique igitur ni. reliquæ cc cit ’æqualisf. O en!

- ’ . " i i ’ autora



                                                                     

L I n l R .1. .7,auteur cit ac æqualis ce. Quatre utraque ipfitrum AL 3c i
cit æqualis i c G. Q; autem eidem æqualia mm, a: inter *
le (un: æqua in. Ergo, AL cfi æqualis ne. Ad denim igl-
rur punétum A datte teflæ lineæ ne æqualis polira cit AL.
Quod facere oportebat.

,.PROP. III. PROBL
Drouin: Joli: refii: linei: ina’qualibu: i majore minai. .

requiem abfcindere. . . -
’Sint datte dune rcaæ lineæ inæquales A a 8c c;quarum major

fit au. o l rtet à majore du minon c æqualem rectum ll-.,
nenni ab cindere. Ponatur ad A" ’tfiunétum ipfi c æqualis méta

nez. .4 n a, 8c centra quidem a Per anten’
A, intervalle autem A D circu- , cedentem.lus defcribatur D ne 6. Et quo- B 6 lmfi 3-
.mam A centrutn cit DEF cir- lculi, erit A: ipfi AD æqualis.
,Sed 8c c æquahs un. Utraque
.igitur ipfarum que AI) æquelis ont. Q1311! de ne ,
ipfi c cit æqualis r. nabus igitur dans mais lineis inæ-chiom. r.

rïaübus A a 8c c à majore A a minori c æqualis Abfcifiâ cit
uod fecilTe oportebat.

PROF. IV. THE0R.
Si. duo tria ula duo laiera duobu: lateribu: toquade

babeant, a tarant alteri; babeant auteur, à angulnm
angulo caquaient, qui tqualtbu: refit: final: contme«
tur: Et bajim bafi æqualem babebunt ; à triangu- -
[am triangqu aquale erit; éveil ai anguli reliquz:
anguli: efçfldlèl, alter alteri ; qui a: arquait); lutera ’

fabtenduntur. r tSint duo triangule une par, quæ duo latere un AC ’
duobus lateribus Dl Dr æ- A
quelle habeant, alterum altcri, ’ A la
videlicet latus quidem un 12- lter-i n r. æquale, lotus veto AC
ipfi DE; 8c angulum ne c an-.
Euh E D r æqualetn. Dico, 8: I

afim ne. bali ne æqualem - . N’ . -
’ -efiè,&triangulumnac.æqua-P” 9; . A q ,

le triangulo n E F, 8c reliquos angulos rehqurs anguhs æ-

. ’ - A 4. qualcs,
1’»!

- w-

- er.w.,-etr......qw. -. k .... - . e. . V



                                                                     

d A); 10..

unau s.

EU-CLIDIS ELBMBNTORULL
æquales, alterum alterî, quibus æqualia Inter: [ubœndunturg
nempe angulum ABC angulo DE F: 8: angulum ACE an-
gqu on; Triangulo enim 415c applicato ipfigms E, 8:
punéto quidem A pofito in n, méta vero linea A a in ipfa D B z
8a: punôtum B punüo E congruet; quod A]! ipfi DE fit æ-
qualis. Congruente aurem AB .ipfi DE; congrue: 6c AC
refis. linea même lineæ DF com angulus BAC fit æqualis
angulo EDF. (Que, 8c c congrue: ipfiæ: cit enim refis
linea AC æquaIis reâæ DE Sed 8c punâumB confine-
bat punâo E. Ergo, 8c bafis Bc Ëafi EF congruet.’ am
fi punéJto quidam n congruente ipfi B, c vero ipfi F; bafis B c
bafi E F non congruig duæ te , f eæ fpatium Comprehen-
dent : quod 4 fieri non pôtefi. ngruet igitur B c bafis, bali
E F, 8c ipfi æqu’alis erit. (mure, 8c totum A B c triangulum
congrue: toti triangulo ou, 8c ipfi erit æquale; 8c reliqui
anguli reliquis angulis congruent, 8c ipfis æquales b erunr.
Videlicet us une angulo ou, 8c angulus Acn an-
gulo on. i igitur duo tri ula duo latera duobus laceri-

us æqualia habeanr, alterum tcri, habeant autem 8c an-
gulum angulo æqualem, qui æqualibus mais lineis contine-
tur: 8c bafim bali æqualem habebunt; .8: trinngulum man.
gulo æquale crit; 8c reliqui anguli reli uis angulis æquales,

» alter alteri, uibus æqualialatera fubt untur: quad citen-

I 3. hujus.

’ quales funt, altera alteri; 8c angulum

6 4.. hujus.

dere oporte t. .
.PROP. V. THEOR.

Ififiqlium trianguiorum qui a bafim fait! auguli inter
je fan: agada, à! pralinai: æqualibm refii: liais,
angali gui [am [ab bali i410 je 47:44ch avant.

Si: ifofceles triangulum ABc; habens sa lama lateri
AC æquale, a: roducantur in direâum ist au -AC reétæ
lineæ B D c E. ico angulum quidem A 3c .
angulo A c B, angulum veto c B D angulo
BCE æqualem elfe. Sumatur enim in Q
linea. un, quodvis punétum F: arque à l
majore au minori A F æqualis 4 aufierntur
AG: junganturque FC, GB. Quomam w
igitur A F * en: æqualîs 4c; AB vero
ipfi Ac; duæ FA AC, duabus 0A ABæ-

F A c communem continent,bafis igitur F c t ü
bafi on cit bæqualis, &tria um arc ’ . v ,7
æ uale trian Io un; 8c rehqui anguli, ’  B
rc iquis angu in æquulcs crunt, alter alteri ;v qlnbus æîpltaha

- . - a en.n

. d’un

"Nmn
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Luzule].
latere fiabœnduntur: Videlicet angulus quidem A c r æqua.
lis angulo une; angulus veto A F c; ungulo Ac B. Et quo-
niam tout A F, ton A a cit æqualis; quarum A B cil ualis
A c; erit c a: reliqua Br reliquæ ce æqualis. Often a efi
autan ne æqualis on. duæ igitur BF, ne duabus cc GB
æquales faut, airera alteri; 8c angulus a F c æqualis angulo
c and: eftque bafis ipforum ac communia. Ergo andain-
gulum BFC trianguo con æ uale erit; 8c reli ui anguli
reliquis angulis æquales,’alter tefl; quibus æqua ’a latera
fubtenduntur; .Angulus igitur un c dt æqualis angulo c c a;
8: angulus BCF angulo ’c 35.. lraque quoniam totus A ne

toti’angulo nommais ottenfus cit, quorum an-
us c ne efi æqualis lpfi B c F : cri: reliquus d A Bc reliquo

A c B æqualis :4 8c fun: ad bafim A se trianguli : oftenfus au-
4 rem cit &FBC angulus æqualis angulo sur uifunt rob

bafi. Ifofcelium igirur triangulorum, qui ad m fun: an-
guli inter fe (un: æquales, 8: produétis æqualibus teétisvli-
neis au li, qui fun: fub bafi inter [e æquales eIunt. Q1011

oit ’ e oponebat. I l .Cor. Bine omne, triangulum æquilaterum efl quoque æ-
quimgulum.

PROP.. VI. THEOR. a
Si triangtfli Jan langui? interfijint agadas, à! æquo-

Ie: «gala: fubtena’mtia lama inter]: 47min: nant.

Sit trianglum ABc, habens angulum A ne angulo AÇ B
æqmlem. ico 86 A3 lattas lateri A c æquale elfe : Si enim
inæqualis cit A3 ipfi. AC; altera ipfàrum
dt majon Si: major an; arqueà majori
A B minon A c æqualis t auferaturn a; 8c: A
Dc jungarur. Œoniam igitur on en æ-
qualis ipfi AC; communisoautem ne: e- D
runt duæ D B Bc duabus A c ce finales,
altera alterig 8c angulus on c æqu is an-
gulo ACE ex h p. Bafis igitur DC bafi

9

c Axiom. 3,

dAxiom. 3;

n 3. hujux.

A B efl: 6 æqualis’, triangulum o ne æquale b 4. hujm.
triangule ACE, minus majori; quod-eü B , 1;
abfurdum. Non igitur inæqualis eI’c A8 ’ -
ipfi Ac. Ergo æqualis cric. Si igiturçri- A - .
anguli duo anguüinten (e fint æquales 8c æquales au les.
fubtendcntia latera. inter f6 æqualia erunt: quodmo raire

I oportuit.
.Car. Hinc omne triangulum æquiangulum dt quoquc æ-

qnilaterumuh - . v A P R O
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l dem habens B terminum 5 &CDjungatur.

g x. bains.

i bus lateribus DE, DF æqualia.

V s

Eucums ELEMENTORUM
PROP. VIL THIEOR.

In «dem rafla liure, Mm raflent "Bi: finet),
du "à: [inca 47min, caltera citai non ce
Menhir tu! 41114:1, argue aliquunâùm; 4d en]
part", eqldem, que: prima rafla": lime, termi
bûbMÎCJ.

Si enim fieri pozefi, in cadem reâa linea A8 duabus
dem métis, lineis AC ce alise fduæ méta: lineæ AD DB
Eudes, airera alteri conitituantur ad aliud, arque aliud p

c8cD; ad eafdem partes utad c8: D, -
cofdem habentes termines A8: B,quos pri-
mæ redise lineæ, in ut ca uidem fit æ-
qualis D A, eundem, uem ip a terminum,
habens A; c B veto Ë æqualis n B, eun-

Itaque quoniam ac efi æqualis A D; exit,
8c angulus ACD angulo ADC æqualisa.
Major igitur cil AD c angulus angulo
BCD. Quare angulusiBDc angulo BCD
multo major etit. Rurfus quoniam CB efi: A
æqualis D B 8c lus B D c æqualis erit
angulo son: o enfus autem cit ipfo multo major;

fieri non poteit. Non igirur in eadem reéta linea duabus
dem métis lineis aliæ duæ reétæ lineæ æquales, altera alt
conflituentur’ad aliud arque aliud punâurn, ad eafdem p
tes, eofdem, uos primæ retâte iineæ, terminos habent
quod ofiend’ oportebat. l

PIROP. VIH. TH E o R.
S? duo triangule duollatera nimba: [attribue «dia

ôtant, airera»: alteri; (mimant autant, à afin:
Q dyade»: ; angulum gangue, qui æyqqlibu: [alerté

cantinetar angula arguaient babebunl.

Sint duo triangulaABc,Da F, A ’D G
quæ duo larera A B, AC, duo-
habeam alterum alterig ut fit
AH quidem æquale DE; AC
vero ipfj DF: habeant autem, B i q
a: bafim ne bafi EF æqualem, . ’ i

i a



                                                                     

Lumen I. 3 uDico angulum quoque B ac anguio B Dl? æqualem elle. Tri- ’
. angulo enim ABc applicatojpfi DEF triangule, 8c punéto

quidem B (goûte in B; rem 7ere linea ne in EF: congmet,
8e c pua m punâo F, quoniam Bcipfi Br: cil.- æqualis.

altaque congruente Bc ipfi E F; congruent 8c B A A c ipfis En
un fi enim bafis quidem ac bafi El? congruit; lutera au-
tem BA ac iateribus ED on non congruunt (cd fitum
mutent; ut ne on: confiituentur in eadem re linea,dua-
bus eifdem métis lineis, alise dus: www lineae æ unies, airera
alteri; ad aliud arque aliud punétum; ad cm partes;
cordem habentes terminas. non confiituuntur auteur; ut deu
monfiratutn a cit. non igitur, fi bafis Bc congruit bafi EP,nper7.hu-
non con uent 8c 8A A c lutera iateribus n D D F. congruent im-
igitur.’ âme 8c angulus Bac angulo EDF congruet, 8c
ipfi eritæqualis. Si igitur duo triangule, duo latera, duobus .
iateribus æ’qualia habeant, alterum alteri; habeant autem 85 "
bafim bafi æqùaiem: angulum quoque æqualibus iateribus
contentum angulo æqualem habebunt: quad demanitrarc

oportebat. v IPROF, 1X. PROBL..
Datant engaina» refîilincum hafnium fleure. V

Sir datus angulus reétilineus BAC. titaque oportet- ipfum
bifariam fecare. Sumatur in linea A B a - i
quodvis uné’turn D; 8: a iinea ne ipfi A A
A D saqua is s auferatur A E 5 junétaque D a:

confiituatur liuper eaûtriangulum æquilate- b x. huit". I
rum DE F; 8c A Fjungatur.Dîco angulum * i
BA c à recta linea. AF bifariam fecari.
Œoniam enim A D cit æqualis A a; com- E
munis autem AF: duæ DA AF duabus D

B F ici c8. hujua.

a 3. hujus. t

EA AF æquales funt,aitera alteri; &ba- .
fis on æqualis bafi En-anîulus cigitur
D A a angulo BAflcft æqua i5. quare da.
tus angulus reâtilineus B A c a recta iinea. » a
A F bifariam feâus eft; quod facere oportebat; .

i mon. x. PROBL.
V9414»: raflant Imam terminaient liftant": ferme.

Sit data teilla linea terminata Aæoportet ipiam A B bifariam
façare. confiituatur friper à en triangulum æquilatçrum A B a r. hujusl.



                                                                     

iln Eucuors ELEMENTORUMv ’.
69.huju:. 8: fecetur ACE angulus bbifariatn reflua lineacn. Dico a:

,reôzam iineam in punéto Dbi- . c
fariam feeari. Œoniam enim
A c cit æqualis c B 5 commuais
autan) on; duæ ac en dua-
bus Bc cr) æquales faut; al-
terîlalceri 5 18: anguilliââ c D fe- L

- quis OBCD. si itur acmhujus. au bafiaîggeftcæqualis. rob , A 4 D , B «1
id méta linea termmata AB’bifariam méta en: in punéto D:

quod lacer: oportebat. - ’I
,PROP.XLPROBLB s. . à

Date "a: lime à purifia in ipjà data ad rafla: un-
gulo: raflai» [imam dartre. .
Sit data refis. linea AB, 8c datum in ipfa wnûum C. °i’°p

ter à punCto c ipfi A8 ad recto: anglas reétam lineam due
I cere. Sumatur in ac uodvis pun D: ipfique CVD 3’

c 3- halât qualis 4 ponatur c a, 8: uper DE in
a l. hujua. confiituaturô triangulum æquali- F (il

laterum FDE, 8c 5c jungatur,
Dico datte reétæ lineæ AB à

punÇto c in ipfa dato, ad reâos au,"
angulos duaam elfe PC. Quo-main enim ne efiæqualis ce, A D C E B i la
8c FC communia; erunt duæ .
Dc ce duabus ne et: æqualcs, alteraalter158c bafisDE La
cit æqualis bali ne. .augulus igitur ne? angulo ne? cil: æ-
qualis, 8c funt deinceps. Q1me autem recta iules. mW
reétam iineam infiltens, cos qui deinceps ifunt, angulos æ’ 2:4

CINÉ-.10. quales inter fe feeerit: reâus c cil: uterque æquahum 3113W v
I " a lorum. ergo uterque ipforum ne? un CE refilai Dam

igitur redise lineæ A B à punéto in ipfa date c ad radios an.
guios duCta cil: F c méta linea. (Æod recule opomllt.

BPROP.XH.PROBL
Super dm rafla lima vinfinita, à data panât), tu

740d in en non :3, perpendzmlarem m9403 Imam ç,

durera.Sic data quidem recta iinea infinita a B, datum vero pun-
flum Cs quod in ca non cit. 0portcr [uper data 39616:

- - Il
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L l B E R I. ’ 13"
Iinea infinita A3, à dato punâo c, quad in en non en; à
perpendicularem rcaam lineam
duccrc. Sumatur enim ad al- ’
tcras partes ipfius an rcâæ li-
neæ quodvis punétum D: 8:
centre quidem c, intervalio au-
tem en circuius a déferibatur A
me: 8e ne in H-bifariambfe- G E B l POMI. g.à le. bips.
cetur: junganturque "cc c H 4 D
en, Dico [uper data mâta linca infinita A8, à dato pun-
Cto c, quod in canon cit, dicularem c H duâam cire.
Q10niam enim æqualis on ipfi un, communis autcm
ne, duæ on HC, duabus un ac æquales fiant, alter al-
teri; 8c bafiscc cit æqualis bali en. Angulus igitur crac
angulo c H B cit c zqüaiis, &funt deinccps, cum autem méta a 8. liujus.
linea [uper reétam lincam infil’tcns, cosqui deinceps fun: an-
gulos,æqua.les inter fe fcccrit; reflua d cit uterque æqualium 4 DÎŒMŒ
angulorum 8: quæ infiftit méta linca perpendicularis appel-
latur ad eam, cui infif’tit. ergo [uper data recta linea in-
finita A B à dato punéto c,’quod in ca non cit, perpendi-
cularis duéta cil: c H. Qod faccre oportebat.

PROF. XIII. THÉ OR.
Cam rafla [inca [uper raflant ruffian limant angu-

lasficerz’t, ne! dans reflex, v: Juana: mais argua-
Ie: finet.
Rcéta enim linca quzdam A B fuper reétam c D oonfifiens

angulos faciat en A ABD. Dico CBA ABD angulos; l vei
duos reâos cire, vei duobus reétis-æquaies, fi enim c B a cit

æqualis ipfi A B D; duo redi- a Diana.
funt - (in minus , .ducatur a. E .punËÏOBipficnadreétoslran- A "khi"!
gulos Ba; an li i ’tur en];
BBDfunt duoë:&i.giEt quo-
niam cas, duobus cran aux
cit æqualis, communis appo-

natur un: ergo anguli en ’CBBD tribus angulis CBA ABE un (untræqualcs. Rurquchisz
quoniam DBA angulus eitæqualisduobus DBB au, com-
munia apponaturn ARC. arKulii itur DBA ARC tribus DB8
un ne uales funt. t cnfum cit angulos quoque
cm: BBD i cm tribus æquales clic: qua: veto eidem funt
aquilin, 4 &inter feæqualia fiant: crgoôeanguli en: BBDdAximL
ipis un ne font.æquai:s, funtque cas un duo «in "

v A ’ . angu tv



                                                                     

’14 Eccunrs Barman-tonnas
mgærnsaascduobusreâisæqmicsaungergo
mareàauneairpcrreâamlincamcomd’tmsangulostè
cmvdœosrcdns, vciàiobus reâiszqmlescfiicict

Qui omîmmbarc. .
P ROP. XIV. THEOR.

S a! aligna: "En: linon, dyne aimaient in en
du: "a; En: m deajzlmgnte: pofitæ, angala:
gui Jenny: fait, dauba re i: lïüJICJ’ fanant;
iplt "a; [mec la direâcnfiii invitent errant.
Ad aliquam enim reâam lincam 4B, arque ad punâum

magdœœàæhnez Bc BD non ad’cafdempartespo-
fine angulos, qui deinoeps fiant, ABC A81) duobus mais
aequaies fadant. Dico BD ipfi A
c B in direâum clic fi enim B D
non efimdireâum ipfi ca, fit

sipfi CB in dircâum sa. Q10-
n’ram igitur recta linea au fu-

pcr rectamcnzcomiltit; au- il;at;.bujus.guliABC ABBcduobus métis c B D
lunt æquales. Scd 8e anguli ’
A Bc A BD funt æquaies duobus métis. -Anguii igitur en
aux»; ipfis ana ABD æqualcs crunt. Communis auferatur j
ARC. Ergo reliquus sa B relique A BD cft æquaiis, miner
majori quod fieri non potcli. on igitur BB cit in dircétum a
ipfi Bc. Simiiiter oflendemus nequc aiiatn quarn iam elfe, ï
prætcr BD. Ergocnipfi BD in dircétum crit. iigiturad
aliquam œaam iineam, arque ad punCham in ca duæ rcâæ
lineæ non adeafdcm partes pofitæ an os, qui deinccpS ;*
funt; duobus mais æquaies fecerint, ip reâæ iineæ in di- .
rectum fibi invicem erunt. (&od demonItrare oportebat.

PROF. KV. THEOR. gSi du; m9.: bien je invitezlfcaerint, angulos gui ad V
nermernfnnt, inter je cg t fiaient.

Dam enim rcâæ lincæ as
CD fe myiccm fecent in pun- c
a0 B. DICO angulurn quidem
ABc angulo pas; angulurn
vcro c 5B angulo AEDæqua- A
leur cire. (boum enim recta *

h lima a B. (u rcCtarn encon- ’ .u;.hu,us.mtcns os facit en un; erunt hicduobus reâî’ 1
’ æqualcs

E



                                                                     

- Il B E R Io . Iff læquales. Rurfus quoniam reâa linca D E (uper refilant A B
v confifiens facit angulos AED DBB, crunt AED DER an- i

guli æqualcs a duobus métis. Oftenfum auteurefi angulos
quoque cran au) duobus métis elfe æqualcs. Anguii igi- l
tut ce A AE D angulis A E c D E B æqudes font. Communis
auferatur A B D. Ergo reiiquus 6 c E A reliquo BB D ei’r æqua-b Adam. 34
lis. Simili ratione, 8c anguli c En D E A æqualcs ofiendun-
tut. Si igirur duæ retiras lineæ (c inviccm femerint, angulos,
qui ad Verriccm fiant, æquaies efficient: (and ofiendere

oportebat. r
Cor. r. Ex hoc manifcite confiat duas refus iineas fc in-g

v vicem feeantes, facere anguiosiad fedtioncm quatuor mais
’v æquales.

Cor. a. Ormes anguli circa unum punétum coniiimri confi
cinnt angulos quatuor mais æquales. a v 4

PRO-P. XVI. THEOR.

. 4k a -’ Omni: triangali ana latere pruiné?!) exterior angulas .

1 duèatur.

ntrow’: interiore, ’6’ oppofito cfi major.

Sir rriangrlum A Bc, 8c unum ipfius lattis Bc lapto-
ico exteriorcm angulum ACD utrOVis inten-

l. 0re, 8c oppofito , videiicet ou, est BAC majorem. cire.

i B E producarur ad r; pouaturquc ipfi
sa æqualis EF. Jungatur prætcrca FC,
i 8c ac ad G producatur. Œoniatnigi-
a tur au. quidem cit æqualis ne, BE veto
’ ipfi E r, dus: A’B B B duabus c E EF requa-

’ angulo F B c cit æqua’lis ô,’ad verticcm c- 3

.: bali ne; 8c un triangulumvrriangulo

Secetur enim a c bifariam 4 in B, &junüa I

les funt, airera alteri: 8c anguius AE B * D l, niais,
nirn funt. Bafis igirur AB æqualis c cit

FEC&reli ui li l’el- uisan lis ua-
les, alter Ëœrîfâumbusïqualiaglàterfiub-
tenduntur. Ergo angulus B A E cfi æqualis angulo B c F. S’cd
BCD angulus. major cit ipfo Be F. Major igitur efi: an lus-
a c D anguio, B AE. Similiter méta lineav n c bifariarn céta,
oflendetur etiam Be c anguius, hoc cit a on angulus angulo
A B c major. Omnis igirur trianguli uno latere produéro ex-
rcrior angulus utrovis interiore, ô: oppofiro major cit

i chat demonfirarc. -°P°n u - a P R o r o,

4 to.hnjus. i

I c4... hujusÀ t



                                                                     

i6 î; ÀÈocnnrs ELEMŒN-TORUM

"i PROF. xvn. THEOR.
Omnit trianguli due angnli- duobus refît) minore: [un

gnomadocunque fumpjr.
Sir triangulum A’B c. Dico ipfius A B c rrianguli duos a:

a E1105 quomodocunque fumptos duobus mais minores elï
roducarur enim Bc ad D. Et A

i quoniam trianguli ABC exte-
a gallups. net angulus a c D major 4 en:

inreriorc, 8c oppofito ABC:
commuois apponatur ACE. An-
Anguli igirur a c n a c B angu-
lis ARC AC B majores fiant.

b 13.hujus.Sed A en A c B fun: 6 æqualcs B C D
duobus mais. Ergo A B c Be A duobus mais finnr minore
Similiter demonfirabimus angulos quoque B ac AC B iten
que c A B a Bc duobus mais minores clic. Omnis igitt
trianguli duo anguii duobus mais minores faut; quomodt
trinque fumpri. Œod demonfirare oporrebat.

PROF. XVIII. Tl-IEORL
Ornais trianguli maja; latin majorent angulamfm

tendit.
Sir triangulmn ARC habens lattis 4c latere A8 maju

Dico, 8e ABC angulum angulo Bc a majorem elle. Qut
niam enim A cma’ r cit, quam A .
A B, onatut ip a B æqualis
a D; BD jungarur. Et quo-
niam tria li B DC exterior
angulus e ADB, erit is ma-

. ,5 1min, jor a interiore, 8: oppofito D c B.
6 y. hujus. Sed A DE æqulis 6 cit ipfi A BD,

quod ôt-latus AB laten au fit B jæquale, major igirur cit 8c ABDanglüus 398910 4°
quare A Bc ipfo a en multo major ent. Ornais igitur man
gui majus latus majorem angulum fubtcndit: quad oporre

at . v
demonttrare.

P R 0P. XlX. THEOR.
Omnis- triarguli major angula: naja: latte: [nôtme

Sir triangulum ne majorem habens ABc angulum
gulo se A. Dico 8c lattis Ac latere a B najas circa Si cuis

. - i mî l

u



                                                                     

n a latere a c ma us. (cd on cft’ æquale ifs n A c. quarre
518m sa ac ipo ne majora fimt. fim
(a éclatera quidem an ne majora efiè latere c4: Inter-ave-
Ü ro ne ca ipfo au majora. Omnis igitur trianguli duo la-
c tera relique majora funt, quomodocunquc jfumpta. (être!
j oficndere opertcbar.

PROF. XXI. THEOR.
termiui: 1min: Iaterzlr trianguli du: rafla: lima:

vitra confiituantur, [Je reliqui: limba: Magali 14-.

hm cmtinebunt. .8’ . Trian:
x’v

L 1 n a a. I. . v x7nouent ma’ s’, vel Aceit uale i En vel i fo minus ’
æqualc igitulr1 non leflr, un? A P , p ,

us A ne o A c n æ- ,méfia I eflèt :lîlgoun cit autern. a y. hapax.
oni’tur acipfiAneftæo ’quale. neque minus. eflèt

cnimôc angulus ne angulo 4A c a minorf. argue non en, b x8. bujru.a non i tu 4c nuons citipfo B I Cau. um autem et]: neque æquale efl’e: ergo A c ipfo
43’ cit majus. Omnis igitur trianguli major angulus majus
lama fubtendit. maori opertebat demonfirare. j

PROP. XX.THE0R. l ,
0mm] "languit duo latent "ligua majora fini, gua-

madomnquefumpta. .Si: enim triangulum A a c. Dico ipfius A a c trianguli duo
latex; relique majora eflè, quomodocunque fumpta: vide-
licct lacera quidem na AC majora latere ne; latera vero j
A a a c majora latere A c: 8c Dlatcra a c c A majoraipfo A3. a
producatur enim n A ad

5 punéhrmn; ponaturqueipfi , 4CAæqualiSAD4585chun- l r 43.buju8.
j gatur. quoniam igiturnaefl: V ,h æqualis AC erit 8c angulus A,v ADCmgUhDACD æqualisb. n A C . -6;.hujus.’

Sed BCD angulus major efl: o aco. Angulus igitur
n son an Io am: cit major; t quoniam triangulumœfl:
r non ha BCD angulum majorem angulo toc: ma-K
Ë jorern autem angulum majus lams fubtendit c: erit 1ms; x,. hujus.

’ ter, ofiendemus, -

tarifia: minore: quidem mon, nugjmm 0m argua j

ç. «41’531.

vf
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18 EUÇLIDIS ,ELMENTORUM
Trianguli enim A a c in une latere a c à terminis a c du:

. reâœ Ijneæ intra confiituantur un Dc. Dico un ne tell-j
quis duobus r trianguli lateribus n A A c minores quidem

3 elle, vero continere angulum A
une majorcm angulo Bac:
producatur enim B D ad E. 8c
quoniam omnis trianguli duo la-

. 1., hui"... tera relique funt majora 4 cran:
trianguli AB a duo latera sa
A! majora latere un. com-
munis apponatur ac. ergo B

’ Lvu’gom.4..BA ne 1 fis sa ac majora 5 funt. rurfua quoniam en
A trianguli uo latentes En fiant majora latere c1), commu-

ais ap natur DE. quare CE En ipfis c1) D n (un: majorai.
Sed ol enfum cit sa ac majora elfe au ne. multo igitur
n a AC ipfis au ne majora funt. rurfus uoniam ornais

e :6. hujm.trianguli exterior angulus interiore 8: op to cit major a:
erit trianguli cm5 encrier angulus une major ipfo car).
Eadem ratione 8c trianguli un: exterior angulus c E B ipfo
me cit major r (cd angulos une olfenfus cit major an-

. gulo ont multo igitur une angulus angulo BAC
* erit. (Eure (iraterminis uniuslateris trianguli duæ r -

lineæ intra confiituanrur, hæ reliquis duobus trianguli la-
teribus minores quidem erunt, majorem vero angulum con-
tinebunt. ngd demonfirare oportebat. ’ ’

PROF. qu. mon...
Ex tribus "81’: lineis, par: tribu: refilât liner) blair ’

arquait: fiat, triangulum confirmera. Oportet «tu: v
dans reliyua majore: je, quomoa’ocunyue fampm; r
gamina» (mais trianguli duo laiera religua’ majora
fiait, yuomodomnçucfampta.

Sint tres datæ reélæ lineæ A a c, quatum duæ reliqua ma- r
jorcs tint, quomodocunque fumpræ, ut fcil. A a quidem s
tînt majores quam c,

’A c vero majoresquam A8,8: præterea a c ma- n njores quam A. Itaque D coportet ex mais lineis. v l *--æqualibus ipfis A a c
triangulumaîpnfiiîrêge

exponatur rqua a j . . jlinea on, terminata quidem ad n, ralluma vero ad a, a:

. l W



                                                                     

il
.Lrnzx’li, .19

gnan: îpfi quidem A ualis a D F, iPfi W0 B muais F c5 ’ ’° hum
ipii c æqualis on: ceutro r, intervallo autem FD

circulas b defcribatur D K L. rurfufque centro G, 8c intervallo l, 3, pogo],
ou alias circulas au; dekribarur, 8c jungantur KF ne;
Dico ex tribus mais lineis æqualibus ipfis A n c triangalum
KFG conflitutum efiè, quoniam enimpunâum F centraux
et]: BIC-L circuli; erit FD æqualis gr: K. (cd un cit æqualis "un. 1’;
A. Ergo 8: r x ipfi’A cit æqualis. rurfiis quoniam punétum
G centrum cit circuli L 1m, erit G H æqualis r en. fed ou
cit æqualis c. ergo 8c 6K ipficæquahs erit. cit autem a:
ne æqualis a: tres igitur reôtæ lineæ x1: se en tribus
A a c. æquales funt. Q1341? ex tribus reétis lineis KF FG G le,

qui: fun: æquales tribus datis mais lineis A a c, criangulurn

1?

.I

33; (A

date angulo reCtilineo .
DCE, æqualem angulum c Areâilineum conftituere.

firmantur in utraque ip- ’
I [arum c D en quævis -puna: n E, ducatur ne

A DE, 8c ex tribus re ’ a c, .1.

E . -B

continuum cit me. Qrod facere oportebat.

P R 0 P. XXIII. PR OEIL.
Æ dam: rafla»: limant, (9’ 4:1 datant in en panama,-

dato vangulo refiilmeo agrarien: angulam, refiilineum

conflituere. i
’Sit data quidem méta liner: AB, ’datum veto in ipfa pun-

Ctum A; a: dams angulus reétilineus DC a. Oporret igitur
ad datam reé’tam lineam A a, 8c ad datum in ea punôtum a

lineis, quæ æquales En:
tribus cr) DE se trian-

um a confiituatur ne,
ira ut on fit æqualis AF, 8c en ipfi ne, 8: DE ipfi F0.
Itaque quoniam duæ DC c1: duabus FA A6 æquales fiant,
airera alteri, 8c bafis DE cil: æqualis bafi sa: cri: 8c an-

lus nez angulo ne æqualis 6. Ad dararn igitur mame 8. me:
eaux au, 8: ad daturn in ea punéhim A, dato angulo

reâihneo nez æqmlis angulus reétilineus commutas cit
r ne. ngd facere oportebat.

PROF. XXIV..V PROBL.
Si duo triangule duo laiera dauba: Iaterilm 4714454 63:-

Iaeagzt, airera»; citai, un?» «leur angulo majo-

l v - 1 ’ 7 M1

au. huma.



                                                                     

a :3. hujus.

5 3. hujus.

c 4. hujus.
l 5. hujus.

r 19. hujus.

.5

au

a duobus

Eucmms ELEMENÎORUM
rem, qui maroufla: raïa: limai: continotur : à bai
fin; lmji majorent bûchant. x I
Sint duo triangula Aac DEF, quæ duo latera A B Ac

duobus lareribus DE DE æqualia habeant, alterum alteri,
videlicet latus quidem An’æquale lateri D a; latus vero Ac
æquale DF: At angulus
BAC-angulo en? lit A Dmajor. Dico, .8: bafim i
B c bali EF majorem elle.
quoniam enim angulus
BAC major cit ,angulo

EDF, confiituatur a ad , .rectaux lineam DE; 8: B ’ CE G
ad puuétum in ea «D, "
anëulo BAC æqualis an- P l I j
gu us une, pouamrquelalterutri ipfarum Ac DF’ æqualisi
Do, 8c c a FG jungmtur. itague quoniam A B quidem elt
æqualis DE, Ac veto ipli Do; duæ 3A Ac duabus ED DG
æquales funt, altera alteri, 8c angulus a A c cl! æqualis angu-
lo a DG. ergo bafis B c bali E c cit c æqualis. rurfus quoniam æ-
qualis elt DG ipfi DF; elt angulus DF G angulo DG F 4 æqua-
lis :er’ititaque D F c angulus angulo a G F major. mulro igitur
major elt z F a angulus ipfo a o p. 8: quoniam triangulum cit
E F c, angulum a F6 majorem habens angulo a G F 5 majori
autem angulo lama majus fubtenditur e; erit a: latus E G
latere E r: majus. fed E c lattis ell: æquale lateri a c. Ergo,
8c B c iffo E F majus erit. Si igitur duo trian la duo laterz

ateribus æqualia habeant, alterum a teri, angulum
autem angulo majorem, qui æqualibus mais lineis conti-
netur: 6c bafim bali majorem habebunt. (yod aportebat
demonl’trare. j

PROF. XXV. THEOR.

Si duo triangula duo lutera duobus [attribut agada ba-
boant, alterum altori, bali») ocra Imfi mgorom: à:
angulum angulo. qui agualilmr lateribm continetw,

majorent bûchant. ’
Sint duo triangùla An c D E F, uæ duo latera A8 Ac

duobus lateribus DE DE æqualia- cant, alterum alteri,
videlicet [aras An æquale lateri DE, 8c latus Ac lateri DF:
balis auteur 3c bafi sa lit major. Dico, 6c angulum

i a A c

Si

tu

a: 2°?! 2L

n, R

.....A-.----.-a.a



                                                                     

’ L41 a E r. .1. v a;BAC angulo EDF majorem elïè. Si enim non cit major,
vol æqualis cit, vei minot. Æqualis autem non en: angulus
BAC angulo EDF: efletenim, D
.8: balis ac bali E17 æqualis 4.. l ,4» bal-m.
Non elt autem. Non igitur
cit BAC angulus an-
gu o EDF. Sed neque miner.
minor enim elïèt Il, 8c balis ac
bali in. Atqui non cit. Non
igitur angulus BAC angulo B C E F
EDF elt miner. oltenfurn autem cit Dogue elle æqualem:
Ergo angulus BAC angulo EDF necelTano major ont. SI.
igitur duo triangula duo latera duobus lateribus æquaha ha-
beant, alterum alteri, bafirn verobafi majorem; 8c angu.
lum angulo qui æqualibus’ lateribus conunetur, majorern
habebunt. de demonlirare opertebat. ’ ’

PR’OP.’ 5(er THEQR.

Si duo tria» ula dans angulos duobus anguli: refouler lia-V ’
haut, a arum allah, uuumïue 141m un: lateri au
quaIe, w] quad caudillo: adjura angulù, vol «on!
uni Iagualium agulorum jubteuditur; (a. ra [que
lutera refigui: lateribu: agualiaplterum allai, é re-
liguum angulum relique) angqu 47144km babelguut.

Sint duo.triangu1a Anc DEF, gus: duos angulos Aac
nCA duobus angulis DE? EFD mamies babeanr, alterum
alteri, videlicet angulurn quidem une æ ualem angulo
anar; au lum vero BCA angulôzrp. cant autem,
&uuum atus uni lateri ua- - A j,le, a: primo quod æqua’ s »
adjacet angulis; nempe latus
ne lateri E F. Dico, 8c ÎCür-
qua latera reliquis lareribus æ-
qualia habere; alterum alteri,
lattis. le. An lateri DE; 8c la- - .....*..tus Ac ipfi DE, 8c reliquum a HG E. p
angulum BAC. reliquo angulo EDF æqualem. Si enim in-
æqualis cit A8 rpfi DE, una lipfarum major elt. Sit major
Air, ppçanirque en æqualis par ô: oc jungatur. Quo-
niam igltur ne quidem eli æquaîis DE, 3c vero ipfi up,
duæ on ne duabus DE ne æquales funt, altera altcri: 8c
angulus onc :çqualis angulo par. bafis ’ itur ce bafi «
D r cil: a æqualis: 8c une trianËJIum triangu o DE r, 8c re- a a liujus.

. j 3, » liqui

o 2.4.. hujul.



                                                                     

3.8

* p a. hujul.

EUCLIDIS En EMENTORUM
li ui a i reliquis angulis æquales alter alteri, uibusæ-
(gamma fubtenduntur. ergo et: B angulus e æqualis
angulo DFE. (cd angulus DB1: angulo BcA æqualis po-
nitur. quare, 8: BCG angulus an le BcA elt æqualis,
miner ma’ ri, qued fieri non pot . non igitur inæqualis
en: AB iîdo D a. ergo æqualis erit. elt autem, 8: Bc requa-
lis ne. taque duæ AB ne duabus DE ËF æquales flint,
airera alteri, 8: angulus ABc æqualis angine DEF. Bali:
igitur AC bali a D F, 8: reliquus angulus B Ac relique angulo
En F cit æqualis. Sed rurfus fin: latera, quæ æqualibus an-
gulis fubtenduntur æqualia, ut An ipfi DE, Dico rurfus,8ç
reliqua latera reliquis lateri-

A Dbus æq’ualia elfe; Ac quidem - G

ipli DE, BC vero ipfi sa: ô: .adhuc reliquum angulum
BAC religuo angule EDBæ- ’ . Aqualern. i enim inæqualis elî:

ne ipfi EF, una iplarum ma- . . "Fjor elt. Sit major Bc, li fieri B . HG E
potelt, ponaturque au æqualis sa, 8: AH jungatur. Que:
niam igltur au quidem cit æqualis se, An verojpfi DE;
duæ AB EH duabus DE IF æquales flint, altera teri, 8:
angulos æquales continent; ergo t bafis A 1-1 bali DE cl! æqua-
lis: 8c ABH triangulurn triangule DE? 8c reliqui anguli

a reliquis angulis æquales emnt, alter alteri, quibus æqualia

.6 ex hm

p r6. hujus.

’latera fubtenduntur. Æqualis. igitur en: angulus BHA an-
guïe EFD. l’ed EFD eli: saquais bangule BCA. Ergo, a;
BHA angulus angulo. BCA elt æquaîis. trianguli’ igirur

H2: exterior au. lus BHA æqualis ell: interiori 8c o.
365:0 Bc A, q fieri non petelt r. quare non inæ
eli B c ipfi EF. æqualis igitur. elt autem, ô: ABæqualis DE.
duæigirur AB Bc duabus DE Braquales funt,altera alteri;
ægŒOIque æquales continent. quare balis AC æqualis efl:

DF, 8: nAc triangulum triangule DER, 8c reliquus
angulus BAC relique angulo EDF en: æqualis. Si
duo triangula duos angulos duobus angulis æquales habean
a!terum alteri, unumque latus uni lateri æquale, vei qu
æqualibus adjacet angulis, vel quod uni æqualium angufe-
film ll’ubtenditur; 8c reliqua latera reliquis lateribus aqua-
ia, atemm alteri, 8c reliquum angulum relique angine, æ-
,qualem babebunt, (alodpportebat demonltrare. .

paon



                                                                     

n

Linda I. 23PROF. kxvn. THEOR.
Si in duos relia: hm: "au lima incidem alternas au-

la: inter je 471M!!! forent, parulie]: orant relia

me. A .In duas enim redus lineasAneD, reaalineasr inci- A
deus alternes angulos AEF un uales inter le faciat.
dico reétam lineam An iplîcD pa lelam elle. Sienim
non efl: parallda, prodnâæ ’ ’
An ce, vei adpartes a chon-j
renient, vei ad partes A c
producanmr, conveniantque
ad es B D in unâo c.
iraqfiznc E p exterior
angulus A E B major a cit inte- . 16 Mus;riore 8c oppolite me. fed 8e . ’ Jæqualis 6, quod fieri non potelt. non igitur Av c D produflæ b ex hm
ad partes BD convenient. fimiliter dunenl’trabitur neque
eenvenire ad es A c. quæ vcro in neume partes conve- . .
niant, panne tinter le (ont. allela igitur elt au ipfimlfin’ 2r-
C D. (Âme fi in duas métas limas recta 1mm incidens alter-
nes an os inter le æquales feeerit, parafielæ inter le orant
max ’ eæ, quod ofiendere eportebat. .

P ROP. XXVIII. THEOR.
Si in du; raflas limas refila lima incident exteriorem

angulum interiori, à» oppofito, à ad eafdem parte:
æquakm firent, ne] luterions, à ad oafdem parte:
duobus "(tu agada; parallola’ orant inter]: relire

i lime. jIn duas enim reflue lineas An en redan linea EF inci-
dens exterierem angulum mon interiori, 8c oppofito (me
æqualem faciat, vei interieres a: ad cardon) partes son
sur) duobus mais æquales. ’
dico ’reétam lineam Alll’eâæ E

G.
charallelam eflè. niam
enim zen anguluszæiîliselt A B
nangulo GHD, angulus autem » » aExhyp.
zen angulo AGI-1 b, erit en. cfiY-p llfihujus.
angulus AGH o-enD æ- . . ’
quais: et fun: terni. a paral- .Filela igitur el’c A: i fi cm. rurl’us queniam anguli Boum: me.
6H0 duobus mais ont squalesa, &fun; A611 361.1 prudente.

i ’ ’ j B a. quales



                                                                     

34-
d r3. hûjns.

Eucubrs ELB’MEN’ronurvi
quales- duobus mais d: emnt anguli AGH BGH angulis
son GHD æquales. communia auferatur son. reliquus
igitur AC H eltamialis relique GHD: se funt alterni. ergo
AB ipli CD p ela etit. Si igitur in duas métas lineas
méta linea incidens exterierem angulum interiori, 8Ce
polira 8: ad eafdem gîtes æqualem fecerit, vei interiores,
ad ealilem partes duo s mais æquales; pamuelæ erunt inter
le retînt lineæ. de demonllrare apertebat.

PROP.’XXIX. THEOR.

In parallelas refila: [incas "fia Iinea incident, à ’alter- ’
no: angulos inter [e tantales, à! exteriorern interiori
à! oppofito à ad eajdem partes agitaient, à inte-
mm, à ad enliions partes duobus rem: 09714416.!

finet. .In parallelas enim mans lineas A3 c n mon linea inci-
i , dater. dico alternes angulos AGH GHD inter le æqnales-

a 1;. hujus.

eflicere, 8: exteriorem E o n interiori, 8: ad eafdem partes
GHD œqualem: 8: interiores, E
&ad eafdempartes BGH c. un
duobus reâis æquales; li enim A G
inæqualis eli: AGH. ipli une,

unes ipferum8c major cit. fit I Dmajor A G H. quoniam -A en IC°e---*-ùï-

F

B

angulus major elt anguloc H D,

commuois appeuatur a o r1. au: .
Full igitur AGI-1 son angulls son GHD majores l’unt.
cd anguli Ann BGH faut æquales duobus mais n. ergo

ne H GHD anguli funt duobus mais minores. quæ veto à
minoribus, uam (in: duo reéti in infinitum producuntur

Mxîom. ra retâte lineæ inter le cenveniunt 6. ergo reétæ lmeæ A B en

e u. hujus.

in infinitum produtlæ cenvenient inter le. atqui non con-
veniunt cum parauelæ ponantur. non i ’tur mæqualis elt
AGI-1 angulus angulo une. quare nec arie elt æqualis.
angulus autem AGH æqualis elt angulo sont. ergo, 8c
8GB, ipfi une æqualis erit. commuais .ponatur son.
lié-full igitur son son (un: æquales ra son GHD.
f ses BCH uales funt duobus re is. Ergo, 8: son
G un duobus re is æquales arum. In parallelas igitur re-

- ôtas lineas reéta linea incidens, 8:: alternes angulos interfe
’æqnales, &exteriorem interiori, i8: oppofito, 8c ad eafdem
partes æqualem; 8c interieres, 85 ad eafdem partes duobus
mais æquales oportebat Clemenltrî’nîà O P r

n L; Ë’àËïh’sr Il! .-

u n.



                                                                     

î

, L 1 a n k; I.   a;  n PROP. XXX. THEOR.
au: eidem "84’ lincæfimt Wallaby, (9. inter ftp:-

rallela.’ arum.    Si: attaque ipfàrum A8 en ipfi m parallela. dico a;
A]; ipfi en paraHelam cire. lncidat enim in ipfis refit: 11-
nea G 1:. 8: quoniam in paral-

lclas métas lineas au m, re-  6:2 linea a]: incidit, angqlus A G B

Acnan OGHFeflîæua- l
as te meas El? c1), A» l -mita linea incidit en, æqua- C 7

liseftcHF angulus Io l, .en". oflenfus autem 8c angulus un: angulp ou]:
æqnalis. ergo, 8: AGK ipfi (un) æqualis exit. 8: (un: al-
terni. parallcla igitur cit A]; ipfi c130. et o quæ eidembzfihujul;
zoaælineæ film parallelæ 8c inter fc aralle   emnt. uod
’oportebat dcmqnftrare. ’ P ,Q

PROF. xxxr. mon.
Ter 14mm panax»: dam m9.: lima pqrallelam a?

au»; lineam durera. . , » .
Sit damna quidem punâum A, data veto refît: linea ne

(met par A punôtum ipfi ne maximes: ,parallelamlœ-
  lineam ducere. Sumatur in 3c quodvis punâumn,

8c Jungatur AD: confiimatur- * ’I
qucnadreétamlineamDA 85 A * "mm"-
ad punétum in ipfa A, ang’ulo E A r 3 J
ADC .æqualis angulus DAE:  8c in direéfum ipfi EA méta. 4* ’
lineam F roducatur. quoniam B D Cigitur in uas mitas lineas ac
E F reôta linea A D incidens al-
ternes a’ngulos [un A ne inter fc æquales cflîcit, api fi ,
lie parafiela erit 6. par datum i ’tur punétum A datæ b 27.hujus.
huez a c pataflela dufia cit mêla une: sa F. quad facqre.

Oportebat. : . .P R 015. xxxn. T HE OR. ’

001ml Magali une Inter: panifia exterior angula:
. duobus interioribus, à» oppojîtzîr çfl «maclât, à trian-

- guli’ me: ùtîriwes angulz duobus mais æçmlufug.
r



                                                                     

:6 EUCLI’Dls ELEMINIORUMJ
.Sitt’ un: Anczôcunumipfiuslatus ncinnpro;
ducatur. d1co angulum exteriorem ACD duobus immoti-
bus, &oppofitis CAn ABC æqualem eflè; 8c ’ litres ’ l
interiores argalos A a c B c A ch n duobus mais e aqua-

33:. lmjm. les. ducatur 4 enim per pun-

&umcipfi An reâæ lineæ . -A E-r annela c E. 8c quoniam A a .
Ipfi cr. pamuela cit, 8c in
ipfas incxdit Ac, alterni an-
guli nAc ACE inter fe æ- A
quales [11min rurqu quoniam
Asparallela cit ce &inipfas B C ,
incrdit reâa linea BD, exterior angulus ne» interiori 8:

tu. majus. oppofito. A ne cit æqualis 5. oflenfus autem et! angulus A c s
, eæqualis angulo BAC. quare rotas Acn exterior angulus

æqualis dt duobus interioribus, 8c oppofitis BAC Anc.
commuais apponatur ACE. anguli igitur AÇD ACE tribus
un: BAC Acn æquales faut. fedanguü Acn ACE fun:

ç zg.hnjus. æquales c duobus métis. ergo 8c. AC: c n A c A n duobus
’ - mais æquales- emnt. Ornais igitur trimguli uno latere pro-

duéto exterior angulus duobus interioribus, a: oppofitis en:
æqhalis; 8c trianguli tres interiores anguli duobus mais
æquale: (uni. Œod demonihlre oponebat.

C O R O L L A R IA. t A
LOmnestresanglli cu’ f uetri lifimul’fum tiæquales

ûmnribus anglaiscujufqzi’euflteriuæguiangulifimul umpus. n
a. Si in quo triangulo duo anguli aut finguli au: fimul

æquales fiat duobus angulis alterius trianguli erit reliquus
angulus reliquo æqualis. . -

3 In triangulo fi 13m8 angulus maux fit, reliqui fimul
mumhreétum ColanfiIÊùÈntl. fi bus

4.. tri uo ocee’ angulus z uiscruri conten-tus maux fiînrgeliqui ad bafim fun: m2611

5. In triqugulo æquilatero angulus quilibct æqualis ca;

duorum rectorum vei âunius rem. -

THEOREMA I.
Omar u! fanerions ampli cujujc’uuquc figure "â?-

lin: tu in: 64’: tu "au dem"? 104!!!" que: [un 14-

’ un garum. - Aun fig": m Tuque redîiliau refilw’pmfih fric?! 314
literie pucier; un fiat 1"ny une laura, V. ’
1mm la": b t refilvitær in un m0914 fi gainage (a

- - "Il



                                                                     

ï.

LInEk I.’ :7"il tringla-fis in peut» à fic daims; gallup" præ-
ndatm me: 6m trùngnlonm "pli t’llvtflr bi: m
vrai: 1m [un tringla, fil me: bonni: triugulm

GMEœ
f. ciguë qui!" [un narguât figura interioriômg a me:

.3015 juterions figura: agada: fait! H: tu n Il: "et fut
j tringla, bu a]? 61’: tu "au denpti: gym" qui finit
  Idem-figura. 04-141. D. ’

T H E o R. u.0m: final crierions mali WWfigum "88151:: cu-

ida: quatuor rafiot. . lI Nm encrions film] tu»: interiorih: coufiehs»: DE tu:
"En par [in lutera yin; un ont paradent Timon
0mm buterions fifi au fut, 61k tu: n80: [emplir futur
9m fiat latere figura: que" acterions confiât!!! quatuor.

"aux. Q E. D. . 1’P R on xxxm. T H E o R.
au :9144ch (a. valida: ad enflent une: taxim-

puma; 11mg, à ipfa.’ dryades, à garaIlcld faut.

Sint æquales, &’parà11elæ An en: 8: ipûs conjungant’
adenfdem partes reôtæ lineæ Ac un. dico Ac Bnæqualcs,
8c parallelas eflè. ducatur enim ne, a: quoniam A n paral-

lelz dt en: in ipfafque inci- 4dit ne. alter-ni anguli Anc Bun æguales fun: 4. rurfus A . 429.!1ujus.
quoniam An cit æqualis cn, » A A
communis autem n c, duæ A8 l I
ne duabus ac en funt æqua- . Dles; 8c angulus ABC æqualis c  
figulo un. bafis igitur Ac ’ l * .1 un cit æqualîsfi: triangulumque. A ne triangulo 5cm, 4a hu- s
8: reliqui anguli religuis angulis æquales erùnt, alter alteri, J"  
quibus æqualia lattera ubtenduntur. ergo an Jus Ac a angulo
CBD efl: æqualis. 8c quoniamjn duas r s lineas Ac BD
[téta liner; ne incidens, alternes angulos Acn en) æqtîa-

’ ’ ’ . es
nm. Au .



                                                                     

,T

v2: Eucunrs ELEMENTORUMe:7,?ïùjll3. les inter (e efi-iciet, patauds cit Ac ipfi sur, Offenfi au:
tem en: 8c ipfi æqualis. (En: igitur æqu’ales, 8: parallelas ad
eafdem partes conjiàràgunt reflua: lineæ, 8c ipfæ æquales, 8c ;
paranelæ faut. q; oponebat demonfirare. i ’

DiŒn.» Pdrallelogrmum eflfigum gudrilateraienjusi En.
011101224 latere fiant par-allah. -

PROF. XXXIV. THEOR.
Taraflelagrammorum flamme» lutera, ne ex oppoIîto,

à angzdi, inter je «me faut; a! fumet" en

flafla"; fient. - . ’ x
Sir parallclogrammum Anne, cujus diameter ne, dico

A c on parallelogrammi lacera; quæ ex oppofito, 8: angu-
los inter fe æqualia elfe; 8: diametrum ac ipfum bifiriam
(cette. oniam enim parafiela cit A3 ipfi CD, &inipfàs

incidit r lineasc; anguli V ialterni A ne son inter (e æ-
quales fuma. mrfus quoniam A B
A c ipfi a n parallela cil, 8c in
ipfis incidit 3c; alterni an-
guli ACE cn’n æquales (une

"9* h"Jul’rinter fe 4. duo igitur triangula c I ’ D
funt A 3c c a D, quæ duos an- «

. âmes ABc au duobuslangulis ne!) cap æqualcshabent,
I temm alteri: &unum lattis uni lateri æquale, (cil. quad

52-5- hui". efl: ad æquales angulos, attique commune 8c; ergo,l; 8ere-
. .liqua latera renquis iateribus æqualia habebuat alterum.valo

A Iteri, 8: reliquum angulum relique angulo, æqualcm, saquai:
Iigitur cit latus quidem A a lateriïcn: lattis vero Ac ipfi
BD, 8c angulus Btaciangulo BDC. æqualis. 8c qupniam an-
gulus Ascefl: æqualis angulo sco;«& angulos CEP; an-
gulo Acn; erit rotus angulus A BD æqualis ton AGI).
of’cenfus autem cit, 8c angulus BAC angulo une æqualis.
Pardielogrammorum’ igitugfiztiorum [accul qua: .ex oppo-
1to, 8c anguli, inter fe æq ’ funt. dico enam diamétrum
ca bifariam fecare. quoniarn enim æqualis cit A n ipfi c D
commuais autem ne. duæ A8 nc duabus Dc ce aequales

n. flint, airera alteri a: angulus ARC æqualis cit angulo au). l
t4..huju5. bafis igitur c A c ban DE æqualis. quare, a: triangulum-
. l ABc triangule un æquale crit. ergo dimeter 3c paral-

lelogrammum Ac M bifariam tout. de oponebat de- .

monflrare. t ’ Ai ’ PROR Â



                                                                     

L. 1 n n n I. i zy-
. PROF. XXXV. THEOR.
i T’arallelæmmma [laper «de»: bali, (3’ in iifdem paral-

Ielie’ canflimta, Interfe raquait); finit.

Sintïparallelogramma ABCD me?! [uper eadem bafiB c, v
8: in eifdem pauliens A? ne conflituta. dico ABCD pa-
rallelogrammo un æquale efië. (ëoniam enim parallc-  
logrammum et]! ABCD, æqua- , e

. lis oeil; A1) ipfi-nc. eadem A D hl I 34» humquoque ramone, 8: en cit-æ- *quam ne; quargôc, unipa- a mur.
en æquahs crin .-8c commu-  I liuioln. a.ms DE. rota igitur AE trou -. * » ’ ’

F Dl? cit æqualis. efivautem, 8c
- ABæqualis Dc. ergo duæEA 3 b
’ An duabus FD Dc æquales funt, alterg alteri, 8: angulos
’ FDC æqualis angulo r. A3, exterior interiori d, bafis igiturdzg.hujus.

En bali ne cit e æqualis, ê: EAB triangulum æquale trian-c 4" hujut.
gulo F Dc. commune auferatur DGE. (cliquant igitur tra- I I
pezium An c D reliqup tmpezio se Ac irfeit æqualef. com-f Axiom. se A
mune apponatur onc .triangulurn; ergo totum parallelo- .

mum A a c D tari allel m0 a B CF æquaie erit. -
arauelogramma igitur u er en: bali, 8c in-eifdem cg:- M

mucus conitituta inter fg æqualia funt. QIOd oport t

demonitrare. I I i .mon xxicvr. THEOR.
TaraIleIogramma fiaper æqualiba: bqfilzm, à! in eijileiet;

pamlleli: earfiituta inter je quam faut. A i
Sint lielogramma Ancn ne H f r i ualibus ba-

fibus aga? G, 8: in eiiëem parafielis Anus: gnitituta. dia"
c0 panne! rammum ABCD pamllelogrammo m’en æ-
quale efle njungantur enim A D E L.
DE en. 8c quoniam æqualis- " a H".

eitncipfiroôcrc mais e filipfinn5ericôcncium .. Agal-1ms. fumque parafielæ, 8c
1p conjungunt en caqua:
autem æquales, 8e parallelas ad ï   v Icafdem partes conju t, æ. B c P v L1
lunes, a: parafielæ un: la. ergota, en a: signales funr,r;;’.hiijus.r

parallelæ: quai: un CH parafielogrammum ,&æquale
parafielogrammo ABCD r5 «1)sz enim candem habetn’gëe 3:.hujuë.



                                                                     

.30

a 3x. hnjm.

e 35.
b 34.. hujus.

e Axiom. 7.

43:. hujui.

EUC’Lrnrs ELanN-roin"
8: in eifdem allelis ne, A!) confiimitur. fimili ratiche;
ô: n F o a par lelogrammurn eidem parafieiogrammo En CH
cit æquale.- ergo parulielogrammum Ancn pamllelograrn-
me EFGA traie erit. Parallelogramma igitur [uper ua-
libus bafibus, in eifdem eiis confiituta inter (e uni:
æquaüa. QIOd oportebat emonitrare. *

PROF. XXXVIÎ. ’THEOR.
Triangula [uper «de»: bajî, à» in eifa’em parollelir con-

i Sima interfe Æïüûlifl fient. t
Sint triangula A B c D n c fuper eadem bali n c, 8c in eifdern

parallelis A D a c confiimta. dico A n c triangulum trian-
gule n a c saquait: eiTeA Producatur A D ex attaque parte in
ç F pariétal: 8c pet n quidem A D
ipfi c A parauela ducatur B E, E-
n pet c veto ipfi BD parallela.
c F paralielogrammum igitur
cil: utrumque i forum E ne A
D a CF, 8c par elogrammurn
E a c A en: æquale c parallac-
grammo D B c F, étenirn [u er . ’
eadem flint bafi a c, 8c in e’ dem pamllehs B c En mue Par
rallelogmmmi quidem E B c A dimidium b A n cv triangulum,
cum diameter A a ipfum bifariam feeet: .paralleloglrammi
vero D a c F dimidium 6 triangulurn D B c; drameter enim D c
ipfum bifariam fecat quæ autem r æqualium dimldla (un:

(inter fe æqualia funt. ergo triangulum Anc triangulo DBC
cit. æquale. Triangula igitur (uper eadern bafi, 8: in eifdem
parallelis conitituta inter fe aquilin funt. de oportebat

demonfirare. i .PRO XXXVIII. THEOR.
Wiangalafitper Imfibm, 471445510, é- tier effile»; punk

Ieli: conjiituta inter je fient 49144114.

SinttriangulaAnc Dcni’u eræquaiibusbafibus,accn&in ’
eifdem arailelis un A Dconi i- G A l D H
tout. ico A B c trian lum f
DCE triangulo æquale e e.Pro-
ducatur enim AD ex utraque
parte in c H panda: 8: cr a
quidem ipfi e A parallelai aca-
caturBGa: fier E veto ducar
turEHparal laipfiDc4.pa- A B C E
rallelogrammum igitur cit utrumque ipfiarum c n c A n 2:1; un;

ru



                                                                     

v A L 1 a E n I. 31’curium pardlelogrammum ("au æquale 5 panifia-Habitat;
grammo DCEH: inæQuaiibus enim funt bafibus ne 05,8:
in eifdem DE on pauliens. paralldogramrni veto oBCA l
dimidiurn c elt Aac trian lum, mm diamter A a ipl’umt «rhum
bifiuiam fecat. 8: parfile ograrnmi cc EH dimidiurn c cil:
triangulum par, drameter enim DE ipfutn (cent bifariam.
quæ autem œqualium dimidia. flint il; inter le æqualia font. anima.
ergo A a c triangulum triangule ne a cit æquale. Triangula .
igitur [uper ægualibus balibus, 8c in eifdem parallelis confli-
tuta,’ inter le unt æqualia. Œod demonlhare opertebat.

PROF. XXXIX. THEOR.
Trimgula agnelin [uper cade»: bafi, à a! enfle»; per-

te: confiant», in eg’fdem qmgnefant parallelie.

Sint æqualia. triangula ABC onc (uper eadem bali ne
confiituta, 8: ad eafdem partes. dico, a: in eifdem parafie-
lis elfe. ducatur enim An. dico An parallclatn elfe ipli
ne. Si enim non cit malle! A D ’ I . g,ducatursper A pun ip i ., HUM”.B c parallela méta linea A E, 8: -ne ducatur. æquale igitur
cil: A 3c triangulurn triangule
E B c 6, fuper eadem enim cil:
bali 30,8cm eifdern ligna ’

ehs. fed-Anc triangu- B ’ Ç
un triangule onc c ellæquale. ergo 8c triangulum par: gnian;

æquale elt ipfi E n c triangulo, majus minori, quod fieri non
potclt. non igitur An ipfi ne paulien cil: fimiliter clien-
dernus neque aliam quampiamcfarauelam elle, præter lpfarn
An, ergo AD i 1 ell: a; Triangula igirur ægualra
firper eadem 8: eafdern partes conltitura in erl’dem
quoque liant p cils. (yod oportebatdemonl’crare.

PROP;.XL. THEOR. . L
Triangula 491441541 faper, bafibm «qualifias, (9- ad.

enfilent, parte: mfiitnta in effilent gmgue jam ph

» .rallelie. ’ V - *
Sint æqualia triangulaxeA a c c D n [uper æqualibus balibus

ne on conifituta. dico etiarn in eifdem elle parallelis. du-
umr enim An. dico An ipfi En parafielarn elle. Nain
linon eu, ducaux per A ipfi napagllelg A-F, carénât-43mm.
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i gît. huila.

triangulo FCE A æqùale erit,

Eucunrs ELEMENTonUM
catin; triangulum igitur Anc triangulo FC n cit æquale i,’
cum [u r æqualibus balibus
8c in erg-3er]: parallelis ne AF A D
conflituantur. lèd triangulum
An c æquale elt triangulo
n ce. ergo 8c triangulum D c a

majus minori, quad fieri non
potelt. non’ iturAFifi ne B C l’-
elt parauela. ’ ’ter emonftmbimus neque aliam quam-l
piam pamllelam elfe, ræter A D. ergo A D ipfi ne parallela
erit. Æqualia igitur mper bafibus æêualibus, 8cad
caldem partes conflituta, criant in eildem unt pauliens.
de demonfitare oportebnt. -

PROF. XLl. THEOR.
A Si nrallelqgrammnm, à triangnlum eanJem bafim

n 37.11nju3.

i 34. bains.

- Hammam ggkltuere in angulo reâilineo ipfi Dæqunli. t

aimant in eJJemçnejInt arnIIeIr’: ; parallelagram-
muni ipjia: triangnli du]: m erit.

i Parallelogrammum enim ABCD, 8e triangulum ne;
balirn habeant eandem ne, 8: in eildem (in: pauliens ne
AE. dico parailelogrammum An on trianguli mac duplum
elle. Jungatur enim Ac. tri- A p E
angulum igitur Anc triangulo
EBC cit æ unie a; narngue fu
per eadem a c, 8c in cil;
dem ne, A5 elis confii-
tuuntur. fed ABCD parallelo-
grammum duplum cit trian- nli A ne 6,. cum diameter Ac B L
gram bifariam fecet. quare, 8c ipfius mac trianguli duplum i
erit. Si igitur pamllelogrammum, 8: triangulum candeur
bafim habeant, 8: in eifdem fin: parallelis; duplurn erit’
panuelograrnmum ipfius trianguli. Qui gdemonltrare
oporœbat- i

mon. XLII. PROBL.
2an triungnlo 47144]: parallalqgrammant cànflitnete

in data angnla reflilineo.
Sit datum’ triangulum ARC, datus autem reôüüneus an-

gulus D. Itaque 3&1»th date triangulo A B c æquale paral-

lecetmj



                                                                     

I. l a n k I. 33lecetrir ncbifariam ains, &junâa Art, ad reébm lineam. re.hujus.
5c, ositltêluend ponctua) in en A F G
r, c lruatur angulus 6 en F b z;.hujul.àqualis ipli D: 8c et A qui- f ’dem ipfi E c parulie a ducatur
ne; per c veroipli n du-
Catur parafiela c ce. ’ ele- Dgamma; igitur cl race.
.qrgniamnrteflæqualiisnc, B E mlCr d 8 h

en: Annmangul’ nm triangul’ once e,ueræ cm- 3- "jus-
libus enim flint balibusnrt 3c, 8rin cæcal ne in pli-1?
lelis. ergo lumAnc trianguliAEccfiduphim. cit
autem, 8: par dogrammum -F aco duplurn le trianguli un MM
in; bafim enim candeur habet, 8: in eildem elr parfilent. ’ *

uale igitur cit Fi: c c parallelogrammum triangule A ne
que c in: angulurn æqlialem angulo ordure. Date igi-

tur triangule ,Anc æquale pamüelogrammumrnco cou-
llirurum cit, in angulo c En, qui angu’lo D cit æqualis. Œod

l quidem l’accre oporrebat. I

PROF. XLIÏI. THEOR.
amuïr parulielogrammi j atii arum, que? circa 114.

manant fimt, parole hammam": complementd
inter fi funt «agnelin.

Sir parallelo mmurn A B c D, enjus diameter a D, 8c circa
ipfam BD par elogramma quidem linr ne ne, quæ Vero

v oomplemenra dicuntur A K ne. dico A x complementurn
complemento K c æquale elfe. Œoniam enim pamllelogram-

c 3:. hujus.

mamefiABCD,8cejusdia- ;lmeter BD, æquale ecltAnD A ’H ’ D quasis
triangulum triangule. une. irurfirs quoniamHKFD paral- .lclogramrnum cit; cujus dia- A 1 l. merer DK, triangulurn un: E A

l triangule on: æquale"a erit.
cadern ratiene, 8ctriangulurn * B I G I . C
KGB triangule» un cil: æquale. cum igitùr triangulum
quidem au: æquale fit triangule Box triangulum veto

j aux ipfi en; erit triangulum aux una. cum triangule
, aux æquale triangule noir une cum DFK triangule. elt
g autem 8c rotum rriangulum ABD æquale toti une. reli- l

quam igitur Air complementum relique complemenrorwrcc
’ dt mutile. ornais pataudegèammi fpatn eorum, qua:

circa
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34 Eucmnrs’ELr-zMEN’rORUM.

circa diametrurn fuma parallelogrammorurn complemenrz
inter le æqualia funt. Qred oportebat demonltrare.

PROF. XLIV. PROBL.
A! datant refiam lineam data triangule tqnale paralit-

Iograrnmnm applicare in data angnla reéïilineo.

Sir data quidem méta linea An; darum vero triangulum
c, 8c datas angulns rectilineus D. eporter igüur ad daram
reâam lineam A B, date triangule æquale parallelogram-
mum applicare in angulo ipfi D æquali. Conlfituatur miam

a 42.!1ujus. gulo c æquale a parallelogrammum a E F e, in angulo E ne,
qui el’c æqualis D. 8: ponarur Bain direéturn ipfi A a, pro-
ducaturque se ad a: 8c par A alterutri ipfamrn ne E?

ôsr-bujus- pardieu b ducaturvAH, 8c un jungarur. quoniam igirur in
vparallelas A H E F relira linea- HF incidit, anguli A HF au

c ,9, huju3,duobus métis æquales c F E
ç flint. quart: BHF un: tduobus métis funr mi-

nores. quæ vcro à mine- D

ribus, quàm fun: duo re- l&r,fi in infinitum produ- I vG le ja un), n, canter, convenient din- B
ter le. ergo H8 FE pro-
duétæ convenient. pro-
ducantur, 8c conveniant - H
in K: perque K alterutri ipfarum E A F H parallela à ducatur
K L, 8c AH e B ad L M punch producanrur. parallelegram-
mum igitur cit HLKF, cujus diamercr HK, 8c Circa HIC
parallciogramma quidem funt A c M la, ca veto quæ compleo

"a, Mus, monta dicuntur L B n R: ergo. L n rpfi BF cit egquale. Ted;
8: BF æquale elt triangule c. quare, 8c L a man o cz-

f r5. hujug, quale erit. 8: quoniarn GBE angulus æqualisgf e angulo
A a M, Ted 8c æqualis angulo D, erit 8c angulus A B M angulo
D æqualis. Ad daram igitur reétam lineam An, date trian- l
gulo c æquale parallelogrammum conltitutum cil: LB, in A

1 angulo A 8M, qui cit œquallis angulo D. Quod facerc. o-

portebat. .. PROF. XLV. PROBL-
Refïilineo data ægnaleparnlklogrammnm confiituereit

data angulo refiilinea.
Sir datumrreflilineum ABCD, dams veto angulus

lineus E. oportet rectilineo mon tæquale paral-[clipglrâtitîà-1



                                                                     

Liner: I. 3;rhum confliruere in angulo ipli a œquali. Conjungantur
enim D138: confiituatur triangule A D a æquale A parallele-a 42. hujuD.
grammum FH: in angulo mur, qui cit æqualis angulo E.
deinde ad reâam lineam c H applicetur triangule n B c æ- .
quale à parallelogrammum CM, in angulo e H M qui angulo L 4.4.. hujul.
la cit æqualis. 8: quoniam" angulos a æqualis elt utrique I
Ipforum un GHM, erit 8: un angulo OHM æqualis.
corpmunis apponarur KHG, anguli igitur HIC? KHG an-
Frits K HG cHM æquales lunt. fed HKF KHG liant arqua-

es c duobus mais. ergo, l ’ g 19, hujug,
&KHG GHMduobus gr Gmétis æquales erunr. ita- D 1’
que ad aliquatn rectum - .lineam e H, 8: a darum, a »in en punétum H uæ re- E I r

A , vt B
(la: hneæ xn HM non
ad eafdem partes polira:
gèles deinceps duobus
r . æquales officiant. . A a Ain direétum igitur d cit KH ipfi H M- 8: quemam in parai-4.4, 1min,
lelas KM ne recta linea HG’ incidit, alterni anguli MHG .
son æquales ç (ont. commuais apponatur a GL. anguli igi-
tu! MHG HGL, angulîs ne? HGL flint æquales. a: an-
guli MHG Ber. æqualeSjc funr duobus mais. quare’ 8c
anguli ne F H GL duobus métis æquales erunt. in direétutn
digitur cit ne ipfi GL. 8: quoniam [CF ipli H98: æqua-
lis cit, 8: parallcla, (cd. 8: HG ipfi ML; erit KF e ipliMr..3o,1mju.,
8: æqualis, 8: parallcla. ipfafque, conjungunr rçétæ nm
KM F L. ergo 8: KM F L æqua-les f 8: parallelæ funt; parai-f 3;.hujtu.
lelogrammum igirur cit KFLM. at cum triangulum qui;
dem ABD æquale fit parallelograrnmo un: rrianguum
veto DBC parallelogrammo GM5 erit totum ABCD rcéti-
lineum roti parallélogramme KFLM æquale.. Date i itur
reâilineo ABÇD æquale paraNelogrammum confiirutu elt
KF L M in angulo n KM, quicl’c æqualis angulo a date. Quod
facere oportcbar.

Car. Ex jam di&is manifellum cit, quomodo ad datam l
refilait: lineam, date reâilineo æquale parallelogrammuui
applicari pelât iodate angulo reétilineo. r t

mon XLVI. PROBL.
Super data ’reâ’a- linea gnadratnm deferitere.

KHM.

. Sir data refit: linea LB: OpOftCet (uper ipfa An quadraturn

. . z .
delèrif



                                                                     

368
a Il. hujus
b g. hujus.

c 3l. hujus

à 34.. hujus

d 29- hujus- anguliæ AD A D E duobus mais flint e æ-

’EUCLIDIs ELEMENTORUM
,defcribere. ÏDucatur a reétæ lineæ A a à purifie in ea date -
A ad rectos angulos A c; 8: ipfi A B æqualis Il ponarur A D; 7

rque punétum D ducatur c DE ipfi AB parallela, 8: pet a :8
.ipfi A D parallela c ducatur sa. parallclogrammum igitut cit î
A D En. a: A ne quidem en: d æqualis D a, ’

.AD veto ipG Ann. fed 8A ipfi AD cit
æqualis. quatuor igirur 3A A D D a en in- t
ter le æquales flint, ideoque æquilaterurn ,
cit A DE n parallelogrammüm. dico et- n E
iam reâangulum elfe. uoniam enim in
parallelas A]; D a retira inca incidit A D,

’quales. recrus autem cil: B A 1),. ergo, 8:
A D 1-: teétus erit. parafielogrammorutn
veto fpatiorum, qua: ex oppofito funrla- A. B

134. hujus. rera, 8: anguli f inter le æqualia [une re-

c 4.6. hujus

à Dilfin.3o

. 14.. hujns

drus igitur -el’r uterque eppofirorum A DE DE D angqlerum:
8: 0b id rectangulum elt A D a a. Oltenfum autem cit æ-
quilaterurn elle. Œadrarum igirur lit necelTe el’r, arque elt y
friper recta linea A a defcriptum.Qiod ipl’um facete oportebat.

Cor. Hinc omne parallelogrammurn habens unum angu-
lum reétum cit redangulum.

PROP. XLVII. THEOR. a.
In refinngali: triangnlis, un! à latere refilant angu-
- Item fabtenlente deferilntnr, quadrant»: myrtaie eji

quadrant, grue à laterian mâtant angnlnnt conti-
nentil’m dtjeribnntur. - l
Sir triangulum teaangulum A ne, reétum habens 3A c an- ç

gulum. dico quadratum delcriptum à recta ne æquale elle .
uadratis, qua: ab ipfis BA Ac de-
cribuntut. defcribatut a enim à a c

quidem quadratum B D E c, ab ipfis
8A Ac quadrata 4 en ne, parque A

’alterutri ipfarum B D c F. parallela du-
carur A L; 8: AD ne jungantur. Q10-
niam igitur uterque angulorum n Ac
n A e rcétus Il elt, ad aliquam reétam

’lineam a A, 8: ad datum in eapuna
étum Aduæ retira: linea: Ac Ac non t.
ad eafdcm patres pofitæ, angulos uni . D p 1, E.
deinceps funr duobus retins æqu es . . -» .

.elficiunt. in direâtum igitur c cit CA ipfi AG- endem ra-
tione, 8: A a ipli A H cit in direérum. 8: quenîam’, angukfi

. . .. D B cl t )



                                                                     

L 1 fi en R I. , 37p ne cit æqualis angulo mamans enim uterque cit, com-
munis apponatur ABC totus igitur DBA angulus toti FB c
dt dæqualis. quod cum duæ An BD duabus F B ne mua-amena.
les d fiat, airera alteri, &angulus D sa æqualis angulo F se;
erit 8c bafis AD bnfi FC æqualis t, A 8: ABD trianguîum, 4.1,uJ-M,
triangu’lo F B c æquaie. efique f trianguri’quidem A B D du- ’

-plum BL partlcîogramtnum, bafim enim Modem habent
BD 8c in eifdem BD AL (un: parallelis: triangulif, VCfOf41.hujus.
P B c duplum cit G a quadrarum; rurfus enim bafim habent
candem F B, 8c in eifdemfunt parallelis F B G c. quæ autem
æqualium duplicia inter fe æqualia g funt.,ergo æquale eItg.Axiom. 6.
paralîelogrammum B L ipfi en quadrato. fimiliter junc’lis A a -
3K, oflendetur etiam cr. paralleloËrammum æquale qua-
drato ac. tomm igitur DBEC qu ratura duobus quadra-

. fis c a Hc cit æquale. 8c defcribitur quidem un EC quadra-
tum èreâa lineam, quadrata vero ca Hc ab ipfis sa AC.
quadratum igitur ne, à latere ne defcriptum æquale en:
gagnas, quæ defcribuntur à lateribus B A A c. Ergo in re-

ngulis triangulis, quadratum, uod defcribitur à latere
reétum angulum fubtcndente æqua e cit Êuadratis, quæ à
lateribus reéth angulumcoçtinentibus de cribuntur. Œod

oportebat demonflzrare. v V
PRO P. XLVIII. THIEOR.

Si yuadramm, and defcribimr ab ana Iateram trian’
guli «squale 1?: quadratis, 71m à reliçai: triangali [r
teribm dcfcrihntur; angulu; "liguât duobus trian-
gali lateribm contenta: m9141 erit.

Si trianguli A B c, quod ab uno latere a c defcribitur qua-
dratum æquale fit quadratis, quæ à reliquis trianguli lateri-

e bus 8A AC defcribuntur, dico angulum au: reâum cire.
ï ducatur enim à punôto A ipfi A c ad reétos angulos A D g

ponatm ne AD ipfi BA æ-
qualis, ne jungatur. Q10- v

4. niam igirur DA cit æqualis
  A? eritôc quadratum quod

de cribitur ex D A æquale
quadrato ex A3. commune
apponatur quadratum,quod ex
Ac.ergoiuadra. tu, quæexxu B . C
AC æqu ’a fun: quadratis quæ ex 8A AC defcribuntur.
fed quadratis quidem, uæ ex DA AC æquale a cit quodaq lmjas.
cx ne quadratum; re s enim angulus cit D-Acyqug-

C 3 dratns
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’38 Eucums ELDMENTORUM
dratis veto, quæ ex n AAAC æquale ponitur quadratum, Z
quod ex ne. quadratum igirur, îuod ex DC æquale cit ci,
quad ex ne quadrato. ergo 8c atus Dc lateri cr; el’c æ-
âuale. 8c quoniam D A en: æqualis A n communis autem A c,

uæ DA AC æquales (un: ouabus sa AC; 8: bafisnc efi æ-
. g. bains. qualis bafi c a. angulus b igitur Da c angulo B A c cit æqualis.

radius auLem cf: D Ac. ergo 8c BA c retins erit. Si igitur
quadratum quod defcribitur ab uno laterum trianguli, æ- n
quale fit quadratis quæ à reliquis trianguli lateribus defcri- l
buntur, angulus reliquis duobus trianguli lateribus conten-
tus redus erit. Œod oponebat demonfirare.

EUCLIDIS I,
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

L’IBER SEcDNzrvg.

DEFINITIONESL
»I.

Mne parulie! mum reânngulum contineri di.
chut Euh dua mais lineis, qua: reétum angu-

lum comprehendunt. .- ’

- I I.voulais parallelo ammiif tii unurn quodvis e,orum quæ
men diametrumi os fun: pâîall’elogrammoxum, cum duo-

œmplementis gnomon vocctpr.

.PROPOSITIO Il. THEOREMAI.’ A

3’ fiat du; mais limer, alleu: autem ipjàrum [2’84
finit in quotcanque partes; refinngulam [ab n’au-
Üm mais lineis contentant Æ un]: cf? ci: reflgngîz-
à! 9m: [ab rafla Iinea-infe a, é- fingufi: peut;

J contmmtur. .Sint duæ rcâælineæ 3c; 8c (hâta fit se utcunque in
punÇtis D a. dico reétangu um D E C
Wsils lineis A ac contentum B ’-
æquële efi’e reétangulô quod

Confinem- fub’A 8c BD, 8:.

4

"angulo quod fub A 8mn,
&eiquodfubAôcEccon- -G K .[ÎlH
Menu. Ducarur enim à pun- .........
&ÛBipfi ne ad reétostan- F A
3m08 a : au ii natur 6 ualis ne: &.VPerMGd"’P5Îm-LÇM n que pfi A p8 4. æq quidemb3.pnml.



                                                                     

4° Eucmms ELBMINTORUM.
«si. rirai. uidemj fi ac parallela. v ducatur on: D a c Vera
v P àucanrur PDK EL en arallelæ cipfi ne. lîêrcîtangulurn agi.

turnrr cit æquaiere gu- B D "Elis 8K DL en: arque citer "-fi-C
quidem quad fut) A &:BCcontinetur; etemm æontme-

tut fuchnc58cncjpfiA lcit æqualis; reflangulum au- G K il. 1.:
rem BIC cit quad continetur È
fub ipfis A 8c BD; continetur F A
enim’fub on BD quamm ce et]: æ ualis A:.&redznguf
lum DL cit qqu confinemrifixb- A, DE, quoniam 13K,
hoc cit ne ipfi A efi æquaiis; 8c (militer reô’œngulum EH
cit quod fub A 8: rac continetur. ergo redinngulum conten-
rum fub A8: n c efl: æquale rectangulo contenta fub A au»,
8c contente fub A48C D E, 8c adhuc contenta fubx A 8c se.
Si igitur fint duæ reâæ linea, altera autem i arum retira
fuerit in quotcunque partes; reétangulum fub uabus méfié;
lineis contenrum cit œquale eis quæ fub méta linea infeéh,
Ë fmgulis partibus continentur. (and oponcbnt deman-

are. -PROF. Il. THEOR. ’ ’

Si rafla lima feflafuerit «tangue; mangeât qui;
e fub Ma, à! mguli: partibus èwtinentur agnelin

fruit ci par] à tata fit quadrato. i l ’

me: enim linea A]! refît: fit utcunque fin punéto c,
dico refitangulum’ quod fub An ne confinèmr unè cum:
contente fub A a A c iæquale cm: quadrato, .quoâ fit ex An.

i 44wwwdefîtribatur 4 enim ex A a gua- A . c v B
U :drammADEn,8cperc du- ’
453i.p;imi.cat’ur à alterutri ipfarum AD e ;
il i ne pardiela cr. æqualeigirur «e o

en: A5 refitangulis A r: CE. at- . r
que cit A z quidem quadra-
turn, quad ex A8; a? vero .»
reétangulumconrentum fub RA D F
ne; etenirn fub DA AC continetur, qunrum A!) ipfi un
CH: æqualis, 8c ireâangulum c z continetur fub A! n c, cum
i; E fi: æqualis A8. ergo reétangulum fub A38: AC unà
"cum reâan lo Tub A3 8c 3c uale cil: quadrato’ox ’A a.

si igitur re linea utcunque f firent, rcéhngula, qua!"
[ph rota 8: fingulis partibus continentur, zqualia (un: ici, v
guod à rota. fit quadratd. quad denim Pi

53-.

[ï ."Â

H, k

n (J f) 1:.-

LI.

r: kV

orin-u.

v H r:

P;-

A-.;--z-,n



                                                                     

leraex 11,1 4:PROP. III. THEOR. .Si rafla linea nuanças [alla finit; refinagalam [ab
tata, (9. ana (in: parte contentant agada a? à.
reliait ah, çaadfab partita: commuta, à ci quad
d fr: i294 fait: fit quadra».
Rcéta enim linea AB feôta fit utcu A, ne in punâo c. di-

co fub A3 8: 8C métangulum æqualee f reâangulo fub AC
3c unà cum quadratp, quad fit ex ne. defcribatur a enim 44.6.prîmi.
ex ne quadratum cum; producaqrrgue ED in F: 8c par
aalrerutriipfàrurncn un pa- -nranch. 6 ducaux:- AF. æquale a
urique erit refiangulum A8. I , l .,
ifisancnyôcettaequi- w »cm reâangulpm contentum l . A e l .

E v

.3 l b 3I.Pl’iml...

fiib AB ne; etenim 611) au
ne confinetur; uarum a a cit I
æqualis-nczr igulumve- A. . .to A D en: quodicqntinerur fut; acre B, cuch rpfi c B fit:
z ualis: 8: D a cit quadratum, quod fig ex 3c. ergo refilai;
gu um fub sa noça: æquale rectangulo vfub acon ana. l
cum uadrato uod. exïac. v- Si igitur redhlinea utcunque
(66h erit; regtmgumm (ph tara, 8c uns. ejus parte conteras
mm Væquale eI’c redtangulo quod fub partibus contmetur, a;
Ci quod à prædi’éta parte fit quadraro. p l.

PROF. 1v. THEOR.
51’ rafla linea [du fieri! matraque, quadratm gava?

fit À tata amie erit, à quadrant 7144! a partibus
fiant, à. ai and bi: [ab partibus continetur re-’

fiangula. . - ’drReéta eâmfi’linea A3 hâla fihutcgcnquedin ç. dico qua-

» arum u texan ce I rame ACCBficeireéganguloquod biszgrubab calqua, a à]; . l
c ç continerur; Delhi-intima -- 14.6.pnnix.
enim un quadra’éum auna, H a «. ’
Jungaturque En, ç: pet c qui- , . a K
dem alterutri ipfarum a D in; 4 . l . i
parallela h ducatur CGF5 pet ÏG a - I L b4.r.primî.
Vera alternai ipfarum au D si I ., . ’ducatur b paralleia me. 8: quo- » D r. E -
PIRŒCF e11: Ida ipfi a D, à: in ipfas incidit a p: erit»
915::er mec interiori oppofito un; æquâlislî; , gyrin";

v I v ’ angu us x

p i
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42 . EUCLIDIS ELEMENTORAUM -
a ;.primi.angulus autem un cit æqualis d angulo, un, quad ô:

latus B A æquale-eft lateri AD. quare ces angulus angulo
, 5, "in c Bic cit æqualis : ac propterea lams a c lateri c G æquale e;
f 34..primi. fed 8: [arus c B æqualefeft lateri o K ô: c G ipfi au. ergo 8c

ex efl: æquale K8, nô: coxa A C B
i æquilarerumr en. dico infuper * a t
etiam reaangulum efl’e. quo- cniarn enim ce cit parallela ipfi" H V ’ 1K
8K 8c in ipfas incidit en; an- ’ -
ëuli mac GCB duobus mais
un: æqualeswt. reâus autem . a
cit mac angulus. ergo 8c, re- D 1? E
(tus ce 3,8: anguii oppofiti car: a K B redû erunt. métan-
gulum igitur cit ch a. (cd oïtenfum fait à: æquilaterum
eflè, quadratum igitur cit ccrc a, quad quidem fit ex ne.
eadem ratione 8c HF cit quadratum quad fit ex HG, hoc

. h cit ex Ac. ergo HF CK ex ipfis AC en quadrata funt. a:
gfipnml- quoniarn redan ulum A a cit æqualeg reclangulo o E; arque

cit Ac quad ub AC c3 continetur, cit enim’Gc ipfi ce
æquaIis: erit 8c CE æquale eiquod continetur fub AC en,
quare reôtangula AG c E æ ualia fun: ei quod bis fub ne
c B continerur. flint autem in? ex quadrata ex AC c3.
quatuor igirur HF sa A c GE, 8c quadratis exac en, 8c
ci quad bis tub A c c a concinetur reétangulo funt æqualia;

A fed a? CK AG ou componunr totum un: B quadnmm
quad fit ex AB. quadratum igiturex AB æquale cit 8: qua-
dratis ex A c c B, 8c ci quad bis fub Ac c a contineuir re-
&angulo. mare fi méta linea utcunque recta fuerir; quadra-
tum quad fit à rota æquale erit 8c quadraris quæ à parti-

’ bus fiunt, 8c ei refiaflgulo quod bis fub partibus contine-
tur. arque illud cit quad demonitrare oportebat.

Cor. Ex hoc perfpicue comtat in quadratis fpatiis paralla-
logramma quæ funt circa diametrum, quadrata effe.

PROF. V. THEOR.,
Si rafla linea fifiafaerit in parte: agadas, in par-

te: camarades; refinagulam [ab inagaalzba: toma
partibm contentant ana cum alunirait) 1’164? 7M
inter jèâ’ioner interjicilur, agamie yl ci gaoJ’à di-

midia fit guaa’mto. . -
Reâa enim linea quævis au; Rita fit in partes æquaies 1

ad punâtum c, 8c in partes inæquales ad D dico reéfangu-i
lum contentum fub AD B D, una cum quadrato quad ripez

r en

A "mm fin-.

2’

po

44.2.1: I: a ÉqIILJrE! K"L-”i:’ W12: fli-
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c n æquale erre ei quad ex c n fit quadrato. Defcribatur a enim. 45.primi.
ex ne quadracum cana: ducaturque a a; 8c per D qui-
dem alterutri ipi’arum c a n F parallela 6 ducatur D H a; per
H vero ducarur x LG panne a 6 alrcrutri ipfarum c a a F:
8c rurfus per A ducatur alterurri CL no pamuela s A; a;
quoniam c H complementum æquale r efl: complemenro, H la; 4.3.prîmî.
commune apponatur Do, rotum igirur c o tari D r: cit æ- ’
quale. fed c o efi æquaie d A L,

b gr.primî.

grammes: 8c AC ipfi c3. ergo A z C B J43’Pr’m’
AL æquale cit D F. com- l bi M.” 3. o * ’

mufle apponatur en. totum K r 1 ï
igitur AH ipfis FD DL æquale fi!
erit. fed AH quidem cit quad t vafub A D Discontinctur, etenim i 3 ,5 P
DH ipfi DE cit æqualis e; FD 4 ’ eCor.4.
Dr. vero cit gnomon M NX. «igitur MNX æqualis eif eihujus.
quad fub A D DE continetur, commune apponarur Le, æ-
quale c (cilice; quadrato quad ex c1). ergo max gnOmon,
8c L G æquaiia (un: re&angulo, quad connnetur fub AD D B,
8: ei, quad fit ex en quadrato. fed MNX gnomon,8cL’a
fun: totum quadratum cr; F a, quod quidem fit ex en. ergo -
reétangulum fub A D DE, una cum qdadrato quad ex en;

uale cit ei quad ex ca firquadraro. Si igitur recta linea
f a fuerit in partes æquales, 8: in partes inæquales, refîm-
gulum fub inæqualibus rotins .bus contentum uuàicum
quadrato lineæ guæ inter [e ’ones interjicirur, æquale cit
eibtâmd à dimidia fit quadraro. Œod demonfirare apor-

te r. .- iPROF. VI. THEOR.
Si rafla linea bifirriam ficetur, .atçue ipfi in direfîum

atljiciatur peut»): rafla linea ; raflangulumfub la!!!
cum alitait, é- adjeâ’a contentant, ana. cum 7Mo

. drato ramifia, in le cfi quaabato quad ab ca and:
ex aman éï «5:34 confiat, tanguant ab ana li.

ma defnibitur. . k a
Reçu enim linea quævis A n i’ecetur bifariam in punâo c,

a: adjrcmtur rpfi in direclum B D. dico rectangulum fub ’AD
Da unà cum quadrato ex BC æquale clic ei quad fit ex cD
gemdrato. Deicribarur A enim ex CD quadratum c1: FD,

Jungatur DE ;I per B alterutri ipfarum c a D? n. 44 prima.
rallela 6ducarur n H G: 8c per H ducarur K-LM paràllegah, 31.prlmi.

alterutri



                                                                     

’44 t EUCLIDISELBME’NTORUM
alterurri ipfarum A D a r; 8c adhuc per A alterutri ’c L au
parallela 6 AK. Itaque quoniam A c cit æqualis c B, erit ô:
reétangulum A L reëlangulo

c36.primi.c H æquale r. fed CH æquale
4 nanan-d efl: H F." ergo 8c A L ipfi H r:

æquale erit. commune appo-
natur c M. torum igitur A M
gnomoni N x o efl: æquale. at-
que efiAM, quad fub AD Da

, 0,,- 4; continetur, etenim D M cite æ-
hujus. qualis au; ergo 8c gnomon

N x o æqualis cit reétangulo
fub A D D a. rurfus commune apponatur

A C B DÉ H. .3

K L N , M.

- oE G F
L a, æquale v feilioet

quadrato quad-ex on. re6tangulum igitur fub AD DE uni
cum quadrato quad ex se æQuale cit gnomoni nxo 8c ipfi

’ LG. fed gnomon NX o, 8c La componunt en FD quadra-
tum quad quidem fit ex CD. ergo reâangulum fut: 4D
DE unà cum quadrato ex n c aequale efl: ei, quad fit ex CD
quadrato; Si igitur reéta linea fecetur bifariam, adjiciatur-
que ipfi in direétum quædam recta linea; reétangulurn fub
tata. cum adjeéta, 8c adjeôta contentum nua cum quadrato
dimidiæ æquale cit quadrato quad ab ea qua: ex di
8: adjeéta confirat, tanquam ab una linea, defcribitur.
oportebat demoni’trare.

-PROP. VIL
v-

.THEOR
Si rafla linea utcunçuefeâ’afuerit, 7M à tata, à uni!

parte fiant utra ne quadrant ægualiafimt,é’ relian-
gulo, quad, bi: ab tata, ac diffa art: cantinetur, à
ci and à relégua parte fit qua rata. l
Reéta enim linea quædam A B recta fit utcunque in puna

ôta c. dico quadrata ex A a B c A r:
æqualia elfe, 8: reélangula quad
bis fiib A a a c continetur, 8c ci
quad fit ex Ac quadrato. De- H K

4À46.prîmî. cribatur a enim, ex AB quadra.
tum ADEB, 8c figura conitrua-
tur *. Itaque uoniam AG rea-

--.L

à: F
a 4;.primi.angu.lum æqua e 6 cit reétangulo I F E

’Figwa (titan confinai mon in parallalogrmm Me (bien [amibe

panada fumer diane une
circa immun, (a duo camp
un datif; r98: [urubus pardieu, finiras
aira dimmn, dv- quamr 1:0an. :

, niant duo malle! rama
MÜÎËIÙÏM figurât flairs-sconflnd t

9m, parallclogmm

6E5

Îibv-ïîih En Km LX
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c a, Commune apponatur en; quare tomm tu: toti C i5.
œquale. reétangula igitur AF on dupla fiant reétanguli AF.

’ fed AF on flint LKM gnomon, 18: quadratum cru» ergo
KLM aman, 8x: quadratum on dupla erunt re guli
A a. et autem id quad bis fub AB a c continetur drap nm
ipfius AF5 etenim BF et! .c-æqualis ne. gnomon igitur; au;
KLM, 8: quadratum en æqualia funt Cl quad. bis fub Ann?!"-
ne continetur. commune apponatur HF, quad cit ex Ac
quadratum. ergo gnomon K L M, a: quadrant cr H F æquag
lia funt ei quad bis fub A a a c continetur, 8c quadratolex
Ac. (cd gnomon tu. M, 8c quadrata.cn H F- componunt
AD E a, 8c on, quæ funt ex A n B c thadrata. quadrata igitur
ex An ne æqualla funt rectan la, quad bis fub Annc
continetur ana cum eo quad t ex Ac quadrato. Ergo fi
retira linea utcunque recta fuerit- quæà rota, 8c una parte
Hum: utraque quadrata æqualia unt reétangulo uod bis
au; tata, ac diéta parte continetur, 8c ci quad reliqua
parte fit qùadrato; quad ofiendere opottebat.

,PRO P. VIII. THEOR.
Si rafla Yann 1416101]!!! [:82 fuerit; quad quater

jnb tata, ana partelaontinetur raflangulum ana
cant quadrata reliant partir tamia cf? 7:"qu
9140:1 ex tata, (a! diaa parte tanquam ex ana linea. . I

dejrribatur. ’Reéta enim linea A a feôta fit utcunque in c. dico mitan-g
gulurn quater fub AB BC cantentum nua cum quadrata
quad ex Ac æquale’ cire quadratoî uod ex AB ne tan-
quam ex una linea defcribitur. Pr ucatur enim retira li-
nea A8 inD;*&ipfi c3 o-

p; . C .Bnatur æqualis sa; defcri a- :turque ex AD quadratum AE M; G K N
En; &dupla figura confirua- I s; p R; , 1’ ’
tut. quoniarn igitur on efl: X t O.«æqualisnn, arque cit en r . "W;îpfi Gx æqualis 65’131) veto T
ipfi KN: erit 8c G x æqualis ,
KN. eadem ratione,’& PRipfi 3;;- g-L-
no cit "æqualis. 8c quoniam H tu rc a cit œqualis sa, 8c G x ipfi x N; erit reétangulurn e qui-
dem en navigua un; reaangulum vero on ipfivnn æ-
quale e. fed cx cit dæquale R N, com ameuta enim (un:

b 34..primr.

t 36.primi.pamlldograrmni 7c o, ergo 8c au 2:41 c cit en, îÊIëÊIgÎËuMn-m.
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reàmgula BN ne on au inter fe æqualiu; iquùe qua-g
drupla funt reÇtanguri CK. rurfus quoniam en efl: æqualis
BD, 8c a D quxdem xpfi 8K, hoc efl: ipfi cc æqualis; ca

’ vero ipfi 0K, hoc cit c p: erit 8c cc æqualis c p. en: autem

J 4,3.primî.

. quatuor CK BN GR RN qua- E Il L .E’

e Cor. 4..
hujus.

8c PR ipfi R0 æ ualis, reétaugulum igitur Ac reôtangrlo
MF, 8c reâan um PL ipfi A C B D
RF æquale erit. fed MP efl: x -æquale 2L5,com lamenta e- r M . a x l
nim fun: ML para lelogrammi se *quare 8: A G ipfi R F cit æqu’a- x :
le. quatuor igitur A9 MP PI. r y .....
kF inter fe æqualiav faut, ac -
propterea ipfius AC quadru-
pla. oflenfum autem cit, 8c

drupla eflè ex. quarre 0&0 continental gnomonem STY
ipfius A K quadrup a funt, 8c quoniam AK cit quod fub A B
ne continetur; etenim arc cit æqualis 3c; erït contentum
quater fub A8 BC îpfius A K quadruplum. ac domonf’trarus
cit gnomon s TY quadruplas ipfius un quod igitur quater
fub A B 3c continetur æquale cit gnomoni 3T Y. commune
apponatur aux, quod quidem quadrato ex A c cit e æquale.
ergo quad quater fub A B 3c continetur ana cum quadrato

u ex A c æqualc cit ipfi s T Y gnomoni, 6c quadrato xu. (cd
s TY gnomon, 86 x H totum funt un, D quadratum, quod
defcribitur ex AD. reétangulum igitur quater fub A8 ne
contentum unà cum quadrato ex A c æquale eI’t ei, quod ex
AD, hoc cit ex AB BC tanquam ’ex una. linea. defcribitur;
quadrato Ergo fi méta linea utcunque feria firerit; quad
quater fub toto, 8c una parte continuur reétangulum, unà
cum quadrato reliquæ partis, æquale cit quadrato quod ex
rota 8c diéta parte, tanquam ex malines. defcribitur. Quod
ofiendendum fuerar. ’

PROF. 1X. THEOR.
Si refis linea in partes Æqüak’l, (a! in parte: imagea-

Ie: [afin finit, quadrant 71446 çà inæçualibm topa;
partibus a’cfcribumur, duph [au gamina? dt-
mz’açq, (à. faudrait" linea qu: 7144: intp’ jeâ’mnn

raterjzcztur- . .- Reéta. enim linea quævis 43km fit in partes æquales
t ad c, 8c in partes inæquales ad n. dico quadrata ex A D DE,

4 r r.primî. quadratorum ex Ac en dupla cire. Ducatur .4 enim à
punüo c ipfi A B ad raflas angulos ce, 8c utnvrs xpfaumr

. . I , .. Ac
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4 c’CB æqualis ponatur, junganturque EA en; ac per D
qùidetn ipfi ce parallela b ducatur D F; pet F vero ipfi A Bô.3l.primî.
parallela à F G, 8: A F duoatur. Itaque quoniam A c cit æ-

ualis ce; eritr ôr angulus EAC angulo AEC æqualismnprïmï-
g: cum reétus fit angulus ad c, reliqui axe au: uni
reôto æquales demnt. 8c [th æquales inter (de. utervisdgæœaz.
igitur ip orum A ne EA c re6ti , q primi.
efi drmidium. eadem ramone, E I kô: reâi dimidium cit utervis
1pforum c E B a ne. ergo rotus - q 1;-
angulus AEB reétus ei’c. 8c G
quoniam angulus c E F dimidi- . e
um cit reéü,reétus autem ne F; A .C D n
æqualis enim eefl: interiori 8: A -. . x t 29-Pfimî-
oppofito 5’63, erit, 8c reliquus EEG reéh dirnidium: æ?”

qualis igitur efl cap angulus ipfr arc. quater 8e iatus ne
lateri c r: cit f æquale. rurfus quoniam angulu’s ad 3 d’imi-frs. prîmî.
diurn cit reéti, reâus autem FDB, quôd fit æqualis mœ-
riori 8c oppofito 5c B: reliquus B FD reCti erit dimidium.
angulus igitur ad a æqualis cit angulo un; ideoque latus
DE lateri DE æquale. ô: quoniam AC eft æqualis c E, erit
8c ex A c quadrarum æquale quadrato ex c E. quadrata igitur-
ex AC CE du la funt quadrati ex Ac; quadratis autem ex
AC CE æqua es e11: quadratum ex 5A, fiquidem reétus cit; 4,7.prîmî.
angulus Ace. ergo quïdratum ex en quadrati ex A c de
duplum. rurfus’quoniam EG æqualis cit c F, 8c quadratum
ex ne quadrato ex cr efl: æquale. quadrata igitur ex ne
8c ce dupla funt quadrati ex cr. arquadraris ex ne ce
æqualeg efi quod ex EF quadrarum. ergo quadratum ex n F
quadrati ex c F duplum erit. æqualis b autem efi c F ipfi CD. h www;

. quadratum igitur ex a? duplum en: quadrati on. (cd 8c
quadrarum ex AE quadrati ex AC eft duplum. ergo qua- .

rata ex AE EF duplafunt quadratorum ex A c on. qua-
dratis vero ex A E a? æquale g cit ex A F quadratum; quo-
niam angulus A E F reôtus cit. quadratum igitur ex A F qua-
dratorum ex AC CD cit duplum. (cd quadrato ex AF æqua-
lia fun: ex A D D F quadrata. retins enim cit angulus qui ad
D. ergo ex A D D F quadrata dupla funt quadratorum ex AC
c1). cf: autem DE ipfi D B æqualis. quadrata igitur ex A D
DB quadratorum ex AC c1) dupla erunt. Quare fi méta.
linea. in partes æquales, 8c in partes inæquales feéla fuerit,
quæ ab mæqualibus rotins partibus’deferibuntur quadratz

upla funt 8c quadrati dimidiæ,. 8c quadrati lineæ ejus qua:
inter [bajoues mterjicitur. de ofiendere oportebat.

PROË



                                                                     

4.8 Eucunqxs Ennmenroxufi
. DROP. X. THEOR.

Si "En linea fermer bifariam, à Pli in flafla»: gazé
a; rafla linea adjiciatur; que l tata cum 4:11:84,

. à 4416524 fiant tangue Quadrant dupla, fiant à.
faudrai dzmidw, à quadrati quad ab sa 7M ex

. dimidia, (9’ adjeéh confiai, tanguant ab un linea
n’efcribitur.

Reâa enim linea A a fecetur bifariam in c, 8c ipfi in dire-’
d’un adjiciatur quævis rem linea BD. dico quadrata ex
A D on quadratdrum ex ac en dupla elfe. Ducatur mima

4 "mimi, punéto c ipfi au ad reétos angulos ce, 8c attique ipfarutn
AC en æqualis ponatur; ducarurque A]: ne, ôç pet Equl-

b 31.primî. dem-ipfi au ranch b ducatur E F; per D vero ducatur D F
paranela b ip ce. 8c quoniarn in paralldas ac en mât

. 19mm. quædam linea E F incidit, anguli’ c a p E p D æquales c (un:
duobus reétis. anguli igitur
F s a a FD duobus redis funt
minores. quz autem à mino-
ribus, quam funt duo mai in
infinitum prodfucunrur, con-

- venient inter e d. e o end A"). a. FD produàæ ad parfis BD

Iconvenienr. producanrur, 8:conveniant in punëto G, 8c ne ducatur. itaque quonianï
ac en: æqualis en, a: angulus AEC angulo Enc æquahs

, 5; Mm; cerit: atque efl même qui ad c. uterque igitur ipforutp
en: AEC cit re&i dimidrum. eadern ratione, 8c reéti dl-è
midium cit uterque ces mac. ergo un; cit reflua. 86.

f xmrimi. quoniam z ac cit dimidium reéki, erit 8c reétif dirnidium
D B a; cum fit ad verticem. fed 8c B D G re6tus cit; etemnl
efivæqualit ipfi DCE alterne. reliquus igitur ne n -dim1o
dium cit redû, ô: ab id ipfi D ne æqualis. ergo se larus BD

g 6. mimi. æquale g lateri DG. rurfus quoniam ne? cit dimidium te:
r au, même autem qui ad p, cit enim angulo oppofito qu:

ad c æqualis; erit,. 8c reliquus FEG real dimidium, 8:,
æqualis ipfi ne F. quare 8c latus G F lateri E F cit æqualeg-

d 8c cum rac fit æqualis c a; 8c quadrarum ex 5c æquale en:
-ei quod ex c A fit quadrato. ergo quadrata ex ne ex dupla

h "Nm. fiant quadrati ex c A. quadratis autem ex E c ca æquale b e11
quadratum ex un. quadratum igitur ex naquadrati exac
efl: duplum, rurfirs quoniam GF cit æqualis "a. æquale cit;
8c ex cr: quadratum quadrato ex F a. quadrata igitur ex à?
F a quadra; ex E F funt dupla. at quadratis ex ç F F a saquât?

. . 1 ’



                                                                     

1: ce - h" ne

L132: IL 49ce h quad ex ne quadratum. ergo quadratum ex et: dan
plum en: quadrati ean. æqualis autem cit EF ipfi CD.
quadratum igitur ex ne quadrati ex ca duplam erit. [cd
ofienfum cit quadratum ex E-A duplum quadrati ex ac.
ergo ex A a acquadrata, quadratorurn ex AC en funrrdu-
pla. quadratis Vera ex A a a a æquale efl: ëquad ex A a qua- 1. 47,9r1mi.
drarum. quadratum igitur ex AG duplum cit quadrarorum
ex ne en. at quadratoex ac æqualiah Tant ex A!) DG
quadmta. ergo quadrata ex A D DG [am dupla quadratorum
ex AC en. (cd DG efl: æqualis DE. quadrara igitur ex AI)
D3 quadratoram ex AC en funt dupla. Ergo fi reéta li-
nea bifariam feeetur, &ipfi indireétum quædam reéta linea
adjiciatur; quæ à tata cum adjeéta, 8: adjeôta fiant utraque
quadrata dupla funt 8c quadrari dimidiæ, 8c quadrati quad
ab ea quæ ex dimidia, .8: adjeéta comtat tanquam ab ana
linea defcribitur. (and ofiendere opartebat.

PROF. XI. PROBL. q .
Data»: 5m94": Iineamfecare, in: ut 914047245 totale. al-
tem parte cantrhctqr raflangalum tymlefit ci par!

à "ligua partefit guadralo.

Sit’data méta linea A3. oportet ipfam A1; ita fecare, ac
qdbd (ab tata, 8c altera parte continetur re&angulum æquale
a ci, quad à reliqua parte fit quadraro. Defcribatur a enim 4 4.6.pl’îm
ex A3 quadratum ABCD, feceturque A c bifariam in E, ô: ,
ne ducatur: deinde produéta ca in F, F -G iponatur ipfi a E æqualis E F: defcribatura
que ex A p quadratum FGHA, 8c G H ad
x producatur. dico au feétam eflè in H, .
ira ut (ab A B 8H reétangulum æquale H Il
fit quadrato ex A H. aniam enim méta .
linea A c bifariam fecatur in E, adjici-
turque ipfi indireétum A F, reâangulum
fab c F F A, ana cum quadrato ex A a, æ- E

quale b erit quadrato ex EF. fed a F en A 5. hum,
æqualis en. reaangalam igitur fub CF - -
FA, ana cum quadrato ex au: æquale e11: c K D
en, uod fit ex a a, quadrato. quadrato autem ex E B saqua-
lia am r quadrata ex B- a A E : etenim angulus ad A refilas cit. t 47.9,1m3,’
ergo reôtangulum fub c F F A, ana cum quadrato ex AE æ-
quale efl: quadratis ex a A A a. commune auferarur quad ex
AE fit quadratam. reliquum i itur reétangulum (ab CF .F A
finale et]: quadrato ex a a. autem reétangulum F x fub

w v v- D e F F A



                                                                     

sa

a ra.primi.

â 4.. hujas.

i man: apponatur ex DBquadra-

a 4.7.primi.

Eucums ELEMEN’r’oxuu
CF FA; fiquidem AF cit æqualis F6: quadratum ana
rem ex An cit ipfum A D. reétangulum igitur FK æqualeefi
quadrato AD. commune auferatur AIR. ergo reliquum FH
reliquo HD cit æquale. arque en: H D reétangulum [ab A n
au, cum An fit æ ualis BD, 8: FH eitquadratum ex AH.
reétangulurn igitur ab As EH quadrato ex AH aale erit.
Œare data refila linea A8 feâa cit in H, ira ut f A8 au
redan 1mn quadrato ex AH fit æquale. de ficere

aparte at. .
PROF. XXII. THEOR.

In obtufingulir Iriangulz’s, çuodà latere ultrafin» an-
gulum jubtendente fit guadi’atum majm a]? que»:
quinte par fiant à Iateribus obtufimt angulum
continentzlmr, raflangulo contenta bi: fui) une late-
rum gare fait: circa aètujùm angulum, 23171404ch
lice: protrafïam perpena’icularis redit, à inca af-
jùmpta extcriu: à perpendiculari ad angulam ob-

tafum. iSir obtufangulum triangulum A a c. obtufurn angulum
habens BAC; 8c ducatur 4 à punâo a ad CA protraétam
perpendicularis BD. dico quadratum ex ne majus elle, quam
quadrata ex B A A c, reétangula quad bis fub ÇA AD con-.
tinetur. (gomma enim méta linea en [cota en: utcunque I
in ’punôto A, erit quadratum ex B
c D æquale à, 8: uadratis ex c A
AD, &eiquod isfub cA A1)
cantinetur reaangulo. corn- -

turn. quadrata igitur ex en un
æqualia fun: ô: quadratis ex c A
AD Da, 8c reétangulo quad D A C
bis fub ÇA A D continerur. fed quadratis ex CD D a æquale
oit c quadratum ex en, recrus enim efl: angalus ad D, cum
fit BD perpendièalaris. Œadratis Vera ex AD D n æqaale
cit c quadratum ex A a. quadratum i itur ex ce æquale cit,
&quadraris ex CA A3, &reôtan o bis fub CA ADcon-
tenta. ergo quadratum ex en majus cit quam quadrata. ex
CA AB,- rectangula quad bis [ab CA AD continetur.» ln
obtufangulis igitur triangulis, quadratum quad rfit à latere
obrufum angulum fubtendente rnajus cit quam quadrant
quæ fiant a iateribus obrufurn angalurn continentibus, retâtan-
gulo contenta bis [ab ana laterum quæ fun: circa même.

’ am



                                                                     

L 1 n a R. il. sifum um, in quad protraétum perpendicularis cadit, 8c
linea urnpta exterius à perpendiculari ad angulum obtu-
fum. Quod demonitrare aportebat.

PROP. xm. THEOR.-
la natta li: triangalir,’ quad à latere denim angu-

Ium f tenderie, fit gladiateur» matu: efl 7mm
quadrant que mit lainière: «un»: angalum cou-
tinealibm, re angulo contenta bi: [ab une lutera»:
gelant circa autant angulum, in guodperpendim-

i: cadit, à linea à perpendiculart inters aflumpta

ad angalum acutnm. .
Sir acu am triangulutn Ana acutam habens angu-

lum ad a: ucatur a Ennôto A lad B c perpendicularis A D. a n.primî.
dico quadratum quad t ex Ac minus elfe quam quadrata quæ
ex en a A fiant, reâangulo quad bis rab c B BD continetur.
(banian: enim méta linea c a («sa cit utcunque in D, crant

rata C! CB BD 1’, A 67. hujus:* reétangulo quad bis fub c3 .BD oontinetur, 8: quadrato
ex D c. commune apponatur
ex A D quadratum. quadrata
’ ’tur ex cn BD DA æqualia

t, 8c reâangulo bis fub en xBD contenta, ô: quadratis ex B D C
AD ne. (cd quadratis ex BD DA æquale ei’t tex A3
quadratum; reflua enim angulus cit qui ad D. quadratis I
yero ex AD Dc æquale ceit quadratum ex Ac, quadrata: 47-Fr,îmî-
igitur ex c BIBA funt æqualia quadrato ex Ac 8c ei quad
bis rab en BD continetur reâangulo. quare falun: qua-
dratum ex A c minus cit quam quadrata ex c a 8A, reetan-
gala quad bis fub ce BD continetur. In acutangulis igi-
tur triangulis quadraram quad à latere acutam anguhim
fubtendente fit minus cit quam quadrata quæ fiant à Ia-
teribus acutum angulum continentibus, reâangalo contenta
bis Tub ana laterum quæ film: circa acutam angulum, in
quad perpendicularis cadit, 8c linea à perpendiculari intus
adamptaad angalum aCutmn. de demonitrare opartebar.

z

[DzÏ PROE



                                                                     

:2. EUCLIDis ELEMENTORUM
l P R0 P. XIV.’ PROBL.

Data refiilmeo agnela gukfiatum conflitàere.

Sit datum- reétilineum A. o ne: ipfi A reétilineo æquale
  . . quadratum confiituere. Con ’tuatur a reétilineo A æquale

4;.pnm1. . .parallelogrammum reüangulum une. fi 1g1rur DE cita:-
e qualis ED, 516mm jam erit quod proponebatur, etenim

reétilineo a æquale quadratum confiitutum dt en: fin mi.
nus, une. ipfarum RE un major cit. fit DE major; ô: pro-

ducatur ad F, ponatur- .que ipfi E D æqualis
E F. deinde feâa F B bi-

; 1o. bu jus. fariam à in G: centra qui-

x demc,intervallo autem
unius ipfarum en GF
femicirculus defcribatur

la H F 5 producaturque lDE in H, 8: en duca-
tur. Œoniam igitur re- C
ôta linea BF feâa cit in partes æquales ad a, inæquales

. ad E; erit reaangulum fub en E w, ana. cum quadrato quod
c 5’. hujus. fit ex a G r, æquale quadrato ex c F. efi autem c F æqualjs c H.

l reüangulum igitur fub ne E F ana cum quadrato expia, æ-
.1 47,1,,;m;,quale cit quadrato exc H. fed undrato ex c a æquaha d fiant

ex H E E G quadrata. ergo te ngulung fub B a EF una.
cum quadrato ex a a æquale ePc quadrqns ex HE E c. com-
mune auferatur ex a c quadratum. rehquum igitur métan-
gulum fub B E E F cit æquale quadrato ex E H. (cd métan-
gulum fub 13 z E F cit ipfum BD parallelogrammum,quoniam
EF efl: æqualjs ED. er o BD paraîlelogrammum quadrauo
ex EH ef’c æquale. para elogrammum autem n D cit æquale
reaüineo A. reâilineum igitur A quadrato ex EH defèripto
æquale erit. Œare dato reétilineo A æquale qgagiratum con.
fiitutum cit, quad videlicet ex ipfil un deiërlbxtur. de
facere oportebat.

EUCLIDIS
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EucLIDIs ,
ÊELEMENTORUM"

LIBERTERTI’u-s.e -

DÉFINITIQNES.
I.

ÆQules circuli funt quorum diammi (un: æquales
vel quorum quæ ex centris funt æquales.

Il.
RecSta linea circulum contingere dicitur, quæ contîngens ’

circulait), 8c produé’ca ipfum non feCat.

. m.
Circuli confingere fe dicun.

tuf, ui connngentes, fe ipfos
non cant.

1- * I V.In circula æqualiter difiare
à centro reüæ lineæ dicuntur,
quando à centro ad i ras per-
pendiculates duCtæ un: æ-
quales.

V.
Magîs autem dü’tare à centre dicitur ca in quam major

perpendicularis cadit.

D 3 V1.



                                                                     

14’

ejus quæ bafis cit egmenti re-

in. xfunt uæ a los fuièipi- e Iun: æq’uâesflâgilrlx quibus aq- û û

Euchmxs ELEMENIORUM
’ VL

Segmentum circuli eü figu-
ra quæ recta linea, a: circuli
circumferentia continetur.

V 1 1.

Segmenri autem angulus dt
qui mâta linea, 8: circuli cir-
cumferentia. compyehenditur.

vIIL , *In fegmento angulus cit quando in dtcumferentia œgmen:
ti fumatur aliquod   néné, arque ab ipfo terminas mie;

filmez: ducantur angulus
duétisx lineis conten’tus.

. Ix-
ando autem contineùtes

. um reôtæ lineæ afiùmunt
eanumferentiam, in illa con-
fitere angulus dicitur.

X.
Seôtor circuli efi quando au lus ad çentrum comme:

rit,xfi ra contentar’redzis lineisgïùgulum comprehendençi:

bus, circumferentia ab ipfis affumpta. x

I xL
Similia cigculorum fegmen-

guli æquales confifiunt.

,. PROE



                                                                     

.v-v

LIBERIII. n”
PROPOSITIO. I. PROBLEMA.

Dm circuli centrant imnire.
Sic dams circulus 413c. oponer CirCuli [me centrum in-

Venire. Ducatur m rpfo quædam méta linea A B utcunque
.85 in P1111610 D bifanam afocctur. à punéto autem D ip la Ic.primi.
A B ad matos angulos 5 ducta Dc in E produmur; 8c fecetur” "-anh

c a bifariam a in F. dico pun- c a&um Fcirculi ne centrum efle.
Non enim, Ted-fi fieripotefi,
Etc centrum, 8c on on on
duœntur. itague quoniam on
dt æqualis ne, communis au- A A ’
tem DG, erunt duæ AD DG dv
dnabus on DE æquales, altera E 1’
alteri; 8: bafis GA æqualis c cit bafi en; fun: enim ex: Dot. .
centra c. angulos igitur ADG angulo son dt dæqualis "à P"’I"’-.
cum autem reéta linea [uper redan: lineam infiItens, angu- ’ 9mn"
los qui deinceps funt, æquales inter fe fecerit,t reflua cite Def.. .
uterque æqualiurn angulorum. ergo angulus o na cit reétus. 1°. P"""-
fed a: refluas F n a. æqualis igitur efi angulus p n a angulo
on a, major minori, quad fieri non poteit. quare a non eft
circuli A ne centrum. ümiliter oflendemus maque aliud cire,
præter ipfum F. ergo F centrum cit circuli mac. Œod
invenire oportebat. x

Cor. Si in circule quævis méta linea, lineam quandam bifa-
tiam 8: ad angulos reâos feeet,in fecante erit centrum circuli;

PROF. Il. THEOR.’
S? in circumferrntia circuli duo peut: purifia fic.

mntur, quæ ipfa conjuugit rafla linea infra circu-
la») cadet.

Sir circulus A ne; in circumferentia ipfius fumantur duo
quævis punéta A B. dico reétam lineam quæ à punéto A ad B

ducitur, intra circulum cadets. c rfumatur in refit: AB punéturn
quodvis E, jungantur DA DE

x

ne. Œoniam DA en: æqualis t f. "inD n, erit a angulus D A a æquaus J)’
angulo ou, 8c quoniam  tr1- , z
anguli D A3 latus As producrtur P i lerit à angulus D a B angulo D A 1-: . A ’ 6 I5-lf"m’-

major, angulus autem on: . -æqualis en: angulo on, ergo BER angulus angulo ont»;c

. . 4. e



                                                                     

if , , Eucunrs ELBMENTORUM
en: major. fed majori angulo majus lattis fubtenditur. major

I igitur eü D a ipfa ne. fed D n ad circumferentiam tantum pet.
tingir. ergo n E non eo ufque rotenditur. adeoque pun-
Çtum E cadet intra circulum. il igitur in circumfercntia
ôte. (Æod oportebat demoni’trare. n

car. Hinc fi méta circulurn tangit, in unico punao en;
tangit.

PROP, III. THEOR.
Si in circula rafla linea par centrant Jaffa, "En": li- A

neam 714411114": non duâam par centrant bfariamje-
(et, (a! adang «la: raflas ipjàmjècabit, quodfi adm-
gulo: reflex ipfizm fiat, à bifan’am jècaht.

Sir circulus A n c, 8c in ipfo recta linea per centrum dada
c1) reâam lineam quandam A a non duâam pet centrum
bifariam fecet in punao’ F. dico ad angulos mélos ipfam
fecare. fumatur enim Circuli

’ C4 x. hujus. A B c centrum a quod fit fit 5,8: (N
E A a a jungantur. (Exoniam
igitur A F cit æqualis F B, com- , E
munis autem F E, duæ A F FE
duabus B F FF. æquales funt, 8c . A B
bafis EA bafi E B cit æ ualis.ergo

&angulusnFEanguOBFEæ- I
a s. Primi. qualis écrit. cum autem méta linea fuper reétam infiftensian-
, Dim- w. gulos, qui deinceps funt, æquales inter fe fecerit, métis et]: a
mimi. uterque æqualium angulorum. uterque igitur AF E BF E cit

recrus, quare recta linea c n per centrum duôta reétam li.
neam A a non duétam par centrum biiàriam fecans, 8nd
angulos reâos ipfam fecabit. Si vero c D fecet A B ad reâos
angulos, dico 8; bifariam ipiam (carre, hoc cit A F ipfi FB
æqualem die. iifdem enim confiruétis, quoniam E A, quæ

Unmimi ex centre cit æqualis en, a: angulus EAF angulo 4.531?
z

ç :46. primi.

æqualis erit, en: autem a: A FF. méfias æqualis reôzo sur.
duo igitur triangula EAF En duos angulos duobus an-
gulis æquales habent, unumque latus uni lateri œquale E F,
commune (cilice: utrifque, (iuod uni angulorum æqualium
fubtenditur. ergo 85 reliqua axera reliquis lateribus æqualia.
e habebunr. arque erit A F ipfi FB æ ualis. Si igitur in cir-
culo méta linea per centrum duétar lineam quandam
non duâam per cenrrum bifariam fecet, 8c ad anguIOS reôtos
ipfam feeabit. quod fi ipfam’ recet ad rectos angulos, ô: bi-

" fariam fecabit. Œod oportebat demonitrare. PROF

æ

’llvhnllllI-I’WI A



                                                                     

L132: 11L
. PROP. IV. TriEOR.

Si in circula du "a: lime je invicemlfnent non
aillât! per rentrant, [Je bifariam nonficabunt.
Sit circulus ancra; 8: in ipfo duæ reétœ linea: ne un

le inviccm feeent in punâo E non duétœ pet centrum. dico
wfefc bifariam non (acare. 1 enim fieri poteft (coeur fefe.
bifariam, ira ut an fit æqualis
ne, 8: sa ipfi en: fumatur-
que a centrum A ne D circuli,
quod fit F, a: E F jungatur. quo-
niam igitur rafla linea F8 per
centrum duéta re&am lineam
quandam A c non duétam per
centrum bifariam feeat, 8c ad
reétos angulos ipfam recabit 6. quare reétuS’ cit un angu-
lus. rurfus uomam redhrlineaF F. reôtam lineam quandam
BD non du m pet centrum bifariam fecat, 8c ad angulos
marcs ipfam 6 (acabit. redtus igitur angulus ei’c F EB. citen-
fiisautem en: reétus 8c FEA. ergo FEA angulusipfi FER
æqualis erit, miner majori, quod fieri non poreft. non igitur
A c BD [de bifariam fecant. Quare fi in circule duæ reâæ
iineæ feinvicern fecent non duétæ per centrum, fefe bifa-
riam non feeabunt. Q10d ofiendere oportebat.

PROP. V. THEOR.
Si Jan circuli [e invicemjêcent, non erit ipfirum idem

centrant.
Duo enimcirculi fe inviccm fecent A ne cm; in mais

ne. dico ipforum idem centrum non en». Si enim cri po-
tefi, fit centrum a; jungatur-
que se, 8: EFG utcunque du- c
catur. Q10niarn E centrum
cit circuli ABC erit CF. ipfi
FF æqualis. rurfus quoniam E
centrum cit onc circuli, æ. A
HuaIis cit en ipfi ne. fedlo- Benfa cit c E æqualis a F. ergo
EF ipfi E G æqualis erit, miner majori, quod fieri nonpo-
tait. non igitur punétumF. centrum cit circulorurn ABC
c ne. (ème fi duo circuli fe inviccm (ecent, non erit ipfo--
rurn idem centmm. Œod oitendendum fuit.

D

mon V1.

f7

a 1. hujua.

6 3. boira.



                                                                     

n Eucnnis ELBNINTORUM. A
"il

PROP. VLTHEOR.
s; Jao circuli [en a". contingant, ipforam Men: f,

rentrant non erit. A a;Duo enim circuli A s c cD a contingant (en: intra in pun-
üo c. dico ipforum non eflè idem centrum. [i- enim fieri
potefl: fit F; jungaturque F c, 8c i
FEB utcunque ducatur. (fio-
niam igitur F centrum en: cir-
culi 413c, æqualis cit CF ipfi
F n. rurfus quoniam F centrum
cit circuli c D F, erit c F requa-

. lis ne. attenta autem en: CF q

:5ng F8. orgeat": ipfiFn . .r e æqualis, miner majon, quad fieri non potei’c. non igitur
F punétum ceutrum cil: circulorum nec con. erefi
duo circuli [de intra contingant, ipforurn idem centrum non
erit. Œod demonftrare oportebat.

PROP. VII. THEOR. Q. Si in circuli diametro 457qu mon»: jamntar. yawl
non fitdeentram circuli, à! ab en in circulant ea-
du! gazois reliât linea; maxima guide?" 6m "t J
ça; rentram: minima ocra relique: alioram datent
propznqaior ci gage per centrant tronjît, [camper n’-
motz’ore major eji. a: (me tontam æçaoles ab eorlem

. panâo in cirralum radent ad atrajèae parte: mamie.

Sil: circulus ABCD, cujus diameter au 8: in il)? A]?
fumatur aliquod unaum F, quod non fit centrum arack.
Sil: autem circuli centrum n: a: à punéto F in
ABCD cadant glaiædam reétæ lmeæ Fa FC Fa. (11601:8

maximam eflè, FD mini- A
mam: aliarum veto, F8 qui- B I
dem majorem quam F c, 86 F c N
majorem quam F c. jungantur C Ï: K
enim RE CE on. Et quoniam

t 19-PPÏMÏ- omnis trianguli duo latera a re-

’i cliqua (un: majora; erunt ne.
E F majores quam BF. cit au- . .
rem AE æqualis sa. ergo BE EF ipfi in: funt æquales.
major igitur cit A F quam F n. rurfus quoniam en cf! æqualxs
c z, communis auçern FE, duæ a r. 51v duabus c a à :312

, . . . q l
w x

F
DI.-

a



                                                                     

Ë

l

I

I L 1 a E R 11L
guides flint. fed un: angulus major cit angulo CEP: bafis

59

igitur nF bafi Fc cil: 6 major. cadem ratione ô: c F major 6 24- Primi-
efl quam FG. rurfus quoniam GF FE majores A funt quam"°’P"-""r
c F, æqualis autem ce ipfi en; erunt c F F a majores quam
En. communis auferatur F a. ergo reliqua c F major ei’c
quam reliqua FD. maxima igitur cit FA, 8c FD minima:
major vero B F quam F c, 8c Fc’quam F6 major. dico sa
punéto F duas tantum mâtas lineas æquales cadere in circulum
A. a c D ad utrafque partes minimæ F D. confiituatur c enim ad . :3; pfimî.
imam E F arque ad datum in ea punétum E, angulo c a F
æqualis angulus "in: &FH jungatur. quoniam igitur en
cit æqualis EH, communia autem EF, duæ on EF duabua
un El? æquales faut: 8c angulus GFF cit æqualis angulo
FIEF. bafis igitur FG bafi FH æqualisderit. dicoaâunâou.
F in circulum non cader’e aliam ipii FG æqualem. enim
fieri poteit, cadat Fx 8c quoniam’FK en: æqualis Fa, cit.
que ipfi F6 æqualis Fa; eritôc F1: ipfi FH æqualis, vide-
licet propinquior ci, quæ pet centrum tranfit æqualis remo-
fiori, quad fieri non poteit. Si igitur in circuli diametro a.
liquod punCtum fumatur quad non fit centrum circuli, arc.
grod demonfirare oponebat.

PROF. VIH. THEOR.
.S’i extra cirenlam 411’7qu p nflam famatar, atone

ab eo alcncalam darontar gaædam refit linea; gua-
ram ana par centrum (ronflait, afin, 0ere ottomane:
earam gaulent au in cancanant eneamfirentiam ca-
du", maxima çfl que fer centrum tranfit; alia-
ram autem propinqaior et au: per centrum, fimper
remotiore major efi. at earam gag in convenam rir-
camfirentiam radant minima efl 9M inter punflam
à diametram interjicitar; aliaram*vero ampropin-
gnior minimæfempe’r remotiore cfi minon Jane autem
tannent 49101163 d panâ’o in eircalam radant aa’ a6

trafqae parte: minima.

Sir circulus u c, 8: extra cireuium fumatur aiiquod
punch!!! D: ab eo autem in circulum ducantur reétæ linea:
quædam DA DE DF Dc: fitque DA par centrum. dico
earum quidem quæ in concavam AEFC circumferentiam
sagnm, maximam eflè DA quæ er centrum nantit; 8c
minimam Ïæ mter punÇ’cum n, diametrum ne inter-
jicitur, Vide cet ne: majorem autem DE quam Dr; 53C D F

’ . r ’ a majorai;l

primî.



                                                                     

60 EUCLIDISELBMBNTORUM
majorçm quam D c: earum vero quæ in convenm circum-’
ferentiam H L ne cadunt; quæ propinquior cit minima: DG
femper remotiore elfe minorem; hoc et]: D K minorem
quam DL 8c Dt. minorem quam on. fumatur 4 enimcen-
trum circuli A ne, quad fit M, 8c
jungantur ME MF me MH ML.& D
quoniam A M cit æqualis M a, com- ’
murus ap natur MD. et AD cit
æqualis lpfiS EM un. fe EM un

b zo.primi.funt majores (r quam a D. ergo 8: A D
’ v quam En efi: major. rurfus quoniam I A

æqualis cit ME ipfi MF, commuais S4
apponatur Mn. erunt au. Mn ipfi z !

a i. bujus.

à

MF MD uales- at angulus EMD C
. n . major efiæalngulo’FMD. bafis igitur v

"4- immun D bafi FD major a erit.fimiliter de- F
monitrabimus, "8: FD majorem effe
quam ca. ergo maxima cit DA; , r.

j major autem IDE quam DE, 8c .DF A
quam D c major. præterea quoniam .

l . MK KD funt majoresbquamMD, 8C MG cit æquahsmç;
31mm a-erit reliqua KD quam reliquadGD major. quare on im-

. nor quam x n, 8c idcirco on minima cit. 8c quoniam trian-
guli MLD in uno latere Mn, duæ reélz lineæ MK KD m-

ea3.primi.t1’3 confiituantur; emnt e M x x1) minores ipfis ML L
quatum MK cit Qualis ML. reliqua igitur D K’ miner e
quam reliqua DL. fimiliter oi’ceridemus, 8c DL quam DE
minorem elfe. ergo DG minima cit miner vero DK quam
DL, 8c DL minor uam DH. dico etiam duas tantum æqua-
les à punéto D in circuium cadereiad utrafque minimæpar-

. I tes. confiituatur ad reétam lineam un, ad datumque m en
fis-FrfmI-punôtum M, angulo KMD æqualisfan lus mon, 8c on

jungatur. itaque quoniam MK cit æqu is M3, communia
r autem M D, duæ K M M D duabus a M M D æquales funt, al-

. p tera alteri, &angulus KM D æqualis angulo a M D, bafis igi-
: 4» Prlml- tur Dr: bafi D3 eftæqualisg. dico a punéto D aliam ipfi DK

æqualem in circulum non cadere. fi enim fieri pareil, cadat
Du. &quoniam DKeftæquaiis au, 8c DK Da cit æ-
quaiis; erit a: D a æqualis D N, propinquior fc’ ’cet minima:-
æqualis remotiori, quad fieri non polie oitenfum cit. Si
igitur exna circulum aliquod punétum fumatur, ôte. quad

oitendere oportebat. . . ’ - *
D

l

PROF.



                                                                     

1.1351 III. -’:n
PROF. 1x. THEORÂ D

Si infra eircalam famatar aligaoa’panfïam, arque ab
eo in oirralam codant plans quam dan reâ’a’ li-
nea: agneler ; panâ’am yawl famitar circuli cen-

tram erit.

aï à punch D in circulum A a c cardant plurea quam du:

centrum. Non enim fed fi, fieri K

D (vFa diameter cit A B c .circu i. "E ’fx J
traque quoniam in F a diametra P

A RJC
en centrum circuli, maxima quidem erit DG, major à au" 7.hujus.

militer o endemus neque aliud punétum centrum clic præ-

PRO P. x. THEOR.-5’

Sumatur enim intra circulum ana punâum aliquod a: ,

r linea: æquales DA DE DC- dico unétum D, ad
fumitur circuli A B a cire p qu
patati, a: a Centraux, a: junéta fi
DE in F a producatur. et o -
cuculi A ne fumptum cit ali-
quod punàum D quad non .U

rem D c quam on, 8c D n quam DA. (cd 8c æquales 6, quad! ex bye. .
fieri non teit. non igitur a centrum e11: circuli A a c. fi-

ter ipfum D. ergo D circuli ne centrum ’t. Œad opor- -

rebat demonflzrare. - r q - y q .

Gamin: miam in planons, groom :âIoInJMnŒJ’mm

non ferat. v 1Si enim fieri poteii: circulus A a c circulum D a F fecet in
pluribus punétis, quam duobus; nempe in B a F, 8cm-
culi A a c centrum fumatur, quad fit x, 8c K n KG K F jun-

gantur. (lueuiam igitur intra A
:circulum DEF fum mm cit .Aaliqnod punCtum K, quo in v

circulum par incidant plu-
res quam duæ mon: lineæalrlcl: E
KG KF uales erit un

L x circuliægF. F ’centmrin a. efi: F « calma;
’ autem &circuli ne centrum I rÏ in. duarum igitur circulorum, qui fe fe fixant, idem erit x1, Ex 1,".-
: centrum, quad fieri non potefi. (Eure circulus circulurn in

j ’ pluribus, x
I

u

r



                                                                     

dz EUCLIDIS ELEMENTORUM
. plu’ribus quam duobds punais non fecat. QIod oportebat
demonflrare.

PROF. XI. THEOR.
Si d’un circuli file intu: contiugant, (a! fumantur can-

tu ipforum ; refît: 1mm ipfirum centra conjungen;
produéïa in meulera»: romain»: Cadet. -
Duo enim circuli A B c A D E fefe intus continéant in mu

a» A, 6c fumatur circuli quidem ARC centrum quad t F, ?
circuli .vero A DE centrum G. dico reétam lineam à punao
G ad r duCtam, fi producatur I - »
in pùnétnm A cadere. non e- Il
nim 5 fed fi fieri pommada: l
ut FGDH. sur chungaa-
tur. Itaque quoniam A6 on?

. a tartinai. majores a (ont quam F A, hoc

cit quam F11, communis au» C
feratur F c. reliqua igitur AG . B ;major cit quam reliqua c a. fed AG dt æqualis on. ergo o’

r on ipfa. en cit major, minor majore, quad fieri non po- l

t am igitur F centrum efl: cir-

tcü. non igitur à punélo p ad c dom méta linea extra
contaétum A cadet. quare in ipfum cadat neceflè cit. Si il
igitur duo circuli (de intus contingmt, redut linea ipfo- ;.
mm centra conjungens, fi producatur in connétum circula:
mm cadet. (yod oportebat demonftrare.

A , PROF. XII. THEOR.  Si duo circuli fifi extra contingent, rafla linea ipfa- f:
mm rentra canjuugens par contafîam tranfibit. r
Duo enim circuli ABc A DE fefe extra contingent in

punéto a; 8c fumatur circuli quidem use Centrutn quod
lit p.- circuli vero un centrum a. dico reétam hnearn, x
quæ à punéto F ad G duci- B . E
tur,- pet contaéhlm A tranF- .
ire. non enim; fed,fi fieri
portait, cadat ut FCDG:
FA A c jungantur. Quoru-

culi A ne, erit AF æqualis

FC. rurfus quoniam c cen- :4trum cit un; circuli, erit AG ipfi on æqualis. .oitenfa .
en: autem, 8c A? æqualis ne. font igitur FA ne lpfis se Â
ne æquales, ergo rota ne major en: quam FA ne, fçdôc

- muter, 1



                                                                     

. on ualis. major igiturieft ne quam
l noçât:

) quam une. dico etiam neque extra con-

h...-

Llnzn. 1H.
miner a, quod fieri non potefi- non igitur à punao r adc azo.primi.
duéta recta linea pet contaflurn A non tranfibit. Tare pet
ipfum tranfeat .neceflë cit. Si igitur duo circuli efe extra
oontinga’nt, rem linea ipforum centra conjungens pet con-
taâum tranfibit. A ngd opertebat demonfirar . i

PROP. XIIL THEOR.
Circuit" enculant mm cantingit in pluribus pilum:

71mm une, five intm five cadra contingat.
. Si enim fieri potefl’, circulum A B c1) circulas En F D con-
tingat primum intus in pluribus punétis quam une, vide-
licet in n D :’ &fumatur circuli quidem A une centrum c,
circuli vero En FD centrum vu. ergo recta linea quæ à
punéto a ad a ducitur, inlpunéta a BD
cadet. cadat ut BGHD. 8c Huoniam a
centrum cit circuli ABDC, erit ne ipfi

un quam H D multo major;
mûrs quoniam H centrum cit EBFD
drain, æqualis cit BH ipfi au. atqui
circula cit ipfa multo major, quod fieri
non poteft. non igitur circulus circu-
lurn intus contingit in pluribus punais,

tingere. fi enim fieri portait, circulas
ne]: circulum nunc extra contingat
in pluribus punais quam une, videlicet in A c, 8c AC
jungatur. itaque quoniam in circurpferentia utrorumque
circulorürn nunc ACE fumpta: funt duo punch a c;
recta linea, quæ iplà conjun it intra utrum e ipiorum ca-
dets. (cd intra circulum qué;
lurn vero ACK, quod’eit abfurdum. Non igitur circulas
circulum extra contingit in pluribus punais quam uno.
ofienfirm autem cit neque intus contingere. circulus igitur
çirculurn non contingit-Àin pluribus punétis quam une, five
mais, five eXtra contingat. de oponebat demonltrare.

PROP. XIV. THEOR.
In circula arquait: refît IÏIICÆ ayaaliter à tantra.

Jifi’ant: à) ÏuÆ arguait?" à centra âfiant, Inter

e . a
9 fêlant «que .r

Sit circulus A 313c, 8: in ipfo æquales reétælineae A u c1)Ï
dico sas à centre æqualiter difiare. Sumatur enim circuli

ABDC

L444 A--L-

"LbujUS.

m nunc ca it, extra circu-a thuya.



                                                                     

A ave-«.3

a

a 4.. hujus.

. AF dupla. eadern ratione, 8c

j fex ne æquale. (cd quadrato
I 5 arum-quidem ex A a: dqualia funt ex A F en quadrata 65 reâus

EuchDu ELBMENTORUM
4&8ch centrum quad fit a, 8c ab info ad An en perpen-
diculares ducantur EF ne, 8c AE ne jungantur. Œoniam
igitur recta linea quædam er centrum duéta EF reclam
lineam uandam AB non uCtam per centrum ad même
angulos ecat, &bifariam i [am feeabit t. quare AF cil: æ-
qualis F3, ideoque A B ipfifis Afx C
CD du la en: ce. arque en:
An ipi en æqualis. æqualis
igitur ô: AF ipfi ce. &quo-
niam Anefl: æqualis ne, erit
8c quadratum ex A a quadrato

enim angulos cit ad F: quadrato autem ex ne æqualia (un:
quadrata ex a a cc, Cum angulus ad c fit re6tus. quadrata
igitur ex A F FE æqualia (ont quadntis ex ce ce, quo-
rum quadratum ex AF (Enduro ex ce æquale, nim æ-
qualis en: AF ipfi. c c. re ’quurn igitur quad fit ex qua-
dratum iæquale ef’t reliquo quad ex ne; ac propter sa
ipfi ne en: æqualis. in circula autem æqualiter difiare à cen-
tro reôtæ lineæ dicuntur, quando àtentro ad ipfas perpen-

, 4. deum. diculares duétæ æquales c flint. ergo [A B .c D à centra arqua-
jus. liter difiant. Sed fi A3 en æqualiter diftent à centra hoc

cit, æqualis fit FE ipfi ne; dico A B ipfi c1) æqualem efiè.
iifdem enim conflruôtis, fimiliter oitendemus AB duplarn
elTei fins A’ F en duplam ipfius cc. 8c quoniam æqua-
lis A E ipfi E c, ent 8: ex Al: quadratum quadrato ex
z c æquale. fed quadrato quidem ex A E æqualia 6 font qua-
drata ex E F FA: quadrato autem ex sa æqualia 6 quadrata
ex ne cc. quadrata igitur ex EF FA quadratis ex ne ce
æqualia funt. quorum quadratum ex ne æquale cit qua-
drato ex E F, cit enim a a ipfi E F æqualis : réliquum igitur
ex A? quadratum æquale cit reliquo ex cc. ergo AF
cc cil: æqualis. arque cit A8 ipfius AF du la, 8: CD u-
fila igfius c G. In circula igitur æquales re linea: saqua.
’ter centra difiant. Et quæ æqualiter a centra rimant,

inter fe fiant æquales. Œod oportebat demonitrare.

lrnon

A?

av L!



                                                                     

Liner: III. ’ l et
,PROP. KV. THEOR.

In circula maxima quidem a]? diamant z, aliarum ver-o
franger propfnçum ci que par centrum traqfit, re-
mâtzore major 6.9.

Sit circulas ABCD, cujus diameter AD, centrum E5 8c
propinquior quidem diametro A D fit ne; remotior ,vero
P G. dico AD maximam efiè, 8c 3c majorera uàm Fa, Du.
cantur enimàcentro Bad ne FG perpend- ares EH en.
8c quoniam ne propinqùior cf: ci quæ per Centraux tran-
fit, remarier autem Fa; erit ’ ne A B
me. quam EH major. pona-
tur ipfi au æqualis en, 8c
per L ipfi me ad reétosan-
gulos duéta LM in N produ-
catur, 8c jungatur au E N
au: ne. quoniam ’ itur EH

.dtæqualisnL, erit .BCipfi ï c .M N æqualis A. rurfus quoniam . j - t 14» huit"-
æqualis el’t An ipfi nm, 8c DE lPfiËN, erit&AD ipfisug
en æqualis. (cd ME EN b majores funt quam un; er’goôu aa.prîmï."
AD major cit quam un: 8c MN cit œqualis ne, erit
igitur AD quam a c major. uod cum duæ au EN duabus
Fa ne æquales Tint, angul que MEN major angulo F50,
a: hafis M N bafi FG major c erit. aftenfa autem efi un æ-c aq..primî.
qualis ne. ergo a: ne quam FG cit major. maxima igitur
cit A D diameter, 8c Bc major quam Fa. Que in circula 4
maxima cit diameter, aliarum vero femper propinquior ci
quæ per centrum tranfit remotiore cit major. QIOd de-
monfirrare oportebat. -

PROF; xVI.-THEOR. Ï
i (une Janeiro circuli tu! "En: angulos ab "mutilera

duritur, redit extra uranium: à: in Imam qui in-
ter "54m lineam, à! circumfi’reutiam interjicimr-
aima "En finet: non cadet ç. à» fimicirculi ("1314!qu
OMfiÎ «gala ’40qu refiilineo major :11; religunr

autem minora j;Sit circulus A ac circa centrum D, 8c diamen-urh t a
dico rectaux lineam, quæ a punéto A ipfi A]; ad redîtes an-
gulos ducitur extra cireulum cadereî non enim 5 fed, a fieri

l E patati, i

m
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potefi, cadat intus ut A c, 8c D c jungatur. itaque quoniam

, æqualis eitDA ipi De, eritôcangulus DAc angulo ACD
ï 5- Primî- æqualis a. rectus autem cil: DA c; ergo 8c A c D cil: redus; Æ

- ac propterea anguli DAc A en duabus mais æquales flint.
b r7,primî. quad fieri non potefl: b. non igitur a

purifia A ipfi a A ad reétas angulos c
duéba cadet intra circulum. fimiliter
oitendemus neque in circumferenæ A
tiam cadere. extra igitur cadat ne- B
’cefiè el’c. cadat ut A E. dico in la. A
cum qui inter reôtarn lineam A E 8:

circumferentiam cHA interjicitur, :4alteram reétam lineam non cadere. A
fi enim fieri paroit, cadat ut FA,
8c a pondra D ad F A perpendicula-

0 "rPfîmï- ris c ducatur DG. 8: quoniam redus
citangulus A G D,minor autem racla

d 19.primÎ. DAG, erit ’D A uarn DG major d.

æqualis autem e DA ipfi D H. ma-
jor igitur en: D H ipfa DG, minor

. majore, quad fieri non poteft. non
igitur in locum qui inter reâam li- I , gL
neam 8c circumferentiam interjicitur, altera recta linea m
Cadet. dico prætcrca angulum femicirculi, qui recta linea PI:
B A, 8c circumferentia c H A continetur, 0mm angula acuto a
reétilineo majorem elle; reliquum vero contentum circum- ès
forentia c H A, 8: méta linea A a omni angulo reôtili- [in
nea eflè minorem. fi enim cil: aliquis angulus reétilineus
acutus major quidem contenta reéta linea sa, 8c ou A cir-
cumferentia, aut aliquis minor contenta c H A circumferentia, 3;
8: recta linea. A E, in locum qui inter circumferentiatn CHA, ’
8c rectam lineam AE interjicitur, cadet aliqua recta linea
quæ fadet angulum majorem quidem contenta recta linea
B A 8c c H A circumterentia, qui (cilice: mais lineis con- 1
tinetur, minorem vero contenta circumferentia c H A, 8: A E :1

tex prius recta linea, non cadit autem e: non igitur erit angulus acu-
dvms’n- tus qui reétis lineis continetur, major angulo contenta a;
nm” reéta linea 3A, 8c en A circumferentia, neque minor con- a

tenta circumferentia c H A, 8c A E reéta linea. u

Un. Ex hoc manifefium cil: reétam lineam quæ ab ex-
tremitate diametri circuli ad rectos angulos ducitur, circu- .
lum contingere, ô: rectam lineam contingere circulum in a
uno tantum punéto,quoniam quæ oocurrit in duobus dunâis
intra ipfum cadit, ut afienfum cit.

’ " P R O P.



                                                                     

[urinal-Il. - I’ 67.
PROP. XVlI. PROBL.

ï dilata pané?!) "54m lineam durera que leur» cir-

V’ miam contingat. , -
Sir datura quidem punCtum A, dams autem circulus BCD.

aportet à punéto A reâam lineam ducere, quæ circulum
son contingat. fumatur enimcentrum circuli a; 8c junéta
An, Centra quidem a, inrervalla autem EA circulus AFG
defcribatur: 8: à punGto D
ipfi sa ad rectos angulos 4 r A il "’P’m’?’
ducarur DF: junganturque ’
EDF An. dico a purifia A
duétam efiè An quæ circu- r G

lurn ncncontingit. quoniam F.enim a centrum elt circulo-
rum BCD AFG, erit EAæ- . r
qualis EF, &ED ipfi en. duæ igitur AE un duabus FE
E D æquales flint, 8,: angulurn communem continent: qui cil:
ad E. ergo bafis DF bafi An cil: b æqualis, triangulurnqueb4..hujur2
DEF æquale triangule E B A, 8c reliqui anguli reliquisi an-
gulis. æ ualis igitur cit angulos sur angulo EDF. 8C-EDF
reâus . uare 8: recrus un: arque cit en ex centra.
quæ autem diametro circuli ab exrremitate ad retiras angulos
ducitur circulum contingit à. ergo An contingir circulumœ r6.hujus.

.. Adato igitur punch A duéta elt racla linea A B quæ circu-
lum a c D contingit. Qod facere oportebat.

PROP. xvm. THEOR.
Si circnlum contingat quam 7684 lima, drenne tu»

lem m comafium mît; linea damna, en ad cantin-
gmtem perpendiculaer erit.
Circulum enim A a c contingat quædam reâa linea D a in

punéto c: 8ccirculi ABC Centrum fumatur F, a quo ad c

gratin F c. dico se lad i- A
jam D E en leu arum

elïè. fi enimpedgn ira fit, du-
catur à purifia F ad DE’per-

ndicularis 4 F G. quoniam
igitur angulus FG c reclus cit,
erit GC F acutus b, ac propret

rea FG c angulus major angu- D E
la F cc. majorem autem angulum majus latus c fubtendit.c [9.Primj.
major igitur cit Fc quam F 0-. æqualis autem F0 iPfi F B-

- i ’ I ’i E a. 3’80,

4 r1.primir

L 3a.prirni.



                                                                     

68 EUCLIDIS Barman-taxant
ergo FB ipfa FG cil: major, minor majore, quad fieri non

’ pareil. non igitur FG cit perpendicularis ad DE. fimiliter
oitendemus neque aliam Étampùm dû præter i (am FC.
ergo Fc ad D a cit perpen ’cularis. Si igitur circu con-
tingar quædam retira linea, a centra autem in conmâum retira.

. linea ducatur, ea ad contingentera perpendicularis erit.

a t8. hujus.

b Ex hyp.

a 5. primi.

PROP. XlX. THEOR.
Si Circulum contingat 9:44:14»: refit: linea, à couteau

autem "au: angulos contingenti rafla linea du-
tatar: m en circuli centrum erit.

Circulum enim A ne contin t quzdam reâa linea D F. in
c, 8c a punc’to c ipfi DE ad re angulos ducatur CA. dico
in ipla A c circuli centrum elle. non enim; fed, fi’fieri pareil,
fithentrutn, &jun attirer.
quoniam igitur circu nm ABc
contingit quædam relira linea
DE, 8c à centra ad conta- ’
étum duâa cit Fc; erit Fc B
ad ipfam DE perpendicula-
ris a. reétus igitur angulus eli:

pas. cit auremëc ACE re- u a.élus 6.lergo FCE angulus cit æqualis angulo ACE, mmor
majori, uod fieri non potelt. non igitur F centrum cit au c
circuli. Emiliter oliendemus neque aliud aliquod elTe præ-
rerquam in ipfa Ac. Quatefi Circulum contingat quædatn
reôta linea, a contacta autem ad redîtes angulos contingenta
reéta linea ducatur, in ca circuli erit centrum. (and de-
monltrare oporrebat.

PRO-P. xx. THEOR.
In circula angulus gui tu! centrum Me; 4;]! ajut

gui ad circumferentiam efi, glanda arcumfcrm-
tiam candeur pro bali ballant.

Sir circulus ARC, ad cujus centrum quidem» angulus fit
B E c, ad circumferenriam Vera 3A c, 8c eandem circumferen-
tiach pro bafi habeant. dico sac angulum anguli une
duplum elfe. jungarur enim AE, 8c ad F produeuur. ita-
que quoniam EA en: æqualis a a, erit &angulus au an-
gulo 38A e æqualis. anguli igitur un au duplrcesliânr

, - 1p us
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LIBERHI. 59ipfius anguli E A a; (cd angulus a E F et! æqualis. 6 angulis a 3:..primî.
au: au; ergo au: angulus anguli EAB eltduplex. ea-
dem ratiane a: angulus F E c A iduplex cit ipfius a A c. tortis
’ ’tur une rotins me du-
p ex erit. rurfus infieâcatur 8c

talter angulus a ne, jouère-
que DE ado producatur. fi- G
militer ofiendemus angulurn
une angulioncduplumef- 3 p C
l’e’ quorum au dupluselt ipfiusGDn. ergoreliqlm ne
reliqui BDC el’t dup us. In circula i itur angulus qui ad
centrum duplex cil: ejus qui ad cir rentiarn en, quando
circumferentiam eandem pro bali habeant. Quod opartcbat
demonltrare.

PROP. XXI. THEOR. 4
In circulai gui in codent figmento fiant angnlï’inler fi ’

caquait: faut.
Sir circulus Anc DE, 8c in eadem fegmento 8A en an-

guli finr un un. dico cos inter fe æquales elle. fuma-
tur enim circuli ABCDE centrum quad fit F: junganrur-

que in: FD. Quoniam an- -gulus quidem un el’t ad
centrum, angulus veto BAD ’
ad circumferentiam, 8: cir-
cumferenriam eandem son.
pro bafi habent; erit nFD
angulus A anguli FA D du.-

plus. eadem ratione an- m .gulus BFD duplus cit etiam anguli a; D. ergo angulus
34D angulo nEquualis erit. fianguliBAD en!) finit in
fegmenrominore lèmiqirculo,
ducatur A]: eruntque omnes
anguli trianguli A sa æquales

a ac. bujus.

0 omnibus angulis trianguli i 3* 1mm
une. 8c anguli Ann ADE
funt æquales per haâenus de-

monfirata , a: anguli A a a l mmDGFfuntetiamæqualeSFfid- c 5’? ’
verticem enim flint: quare 8: reliquus BAG reliquo G En æ-
qualis erit. ln circula igitur qui in eadem ,fegmento funt an-
guli inter fe «uales [un Œodsoportcbatdemonflrare.

E 3 PROP.
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 70 . Epcums ELEMENTORUM
PRO P. XXII. THEOR.

gaudrilatçromm quæ in circuli: defcribunlur, anguli
qppafil; 11149614.: wifis æquale: funt.

Sit circulas A B ne, 8: in ipfo quadrilatcrum ABCD dico
angulos ipfius oppofitos duobus mais æquales eflè. Jungzn.

v tur A D B c: quoniam igitur omnis man ures anguli duo-
13:.primi. bus mais film: æquales t, cran: trial-1&5;Il ne tres anguli

c AB ABC BCA æqualesduobusreétis. Ted angulus Anc cit
æqualis bangulo A ne, in co- A ,
dem enim funt fegmento au  6 zl- linim- DC- 8c angulus A c a æqualisb
ipfi ADB, quad fint in codera
A c p a fegmento : totus igitur
angulus nnc angulis Aac 3
A c B æqualis cit. communis ap-
ponatur BA c angulus; emnt ’ I . p
anguli BAC mac au; angulis ne une æquales. (cd
BAC ARC ACE fun: æquales nduobus mais. ergo 8: an-
guli B A c BDC duobus mais æquales crunt. fimiliter offen-
demus angulos quoque A a n A c D duobus mais efiè saqua-
les. Quadrilaterorum igitur quæ in çirculis defcrîbuntur,
anguli oppofiti duobus métis æqualcs faut. (yod oponc-

bat demonl’crare    .
RROP. 25cm. T H ÉOR.

Saga nafé»: rafla. linea «(un çirmlarum fegmentafimi-

lm, mægualia ex cadempartehon confiitucntur.
4 Si enim fieri potcfi, (uper eadem redira linea A B duo cir’cu-

lorum fegmenra fimüia, 8c imaqualia conititmmtur ex eadetn
parte Ac a A DE; ducatur-
queAcD,8ccxg nv’ungan- * ’ D
tur. 1:3un uomam egmcn-
tum ACE ile cit fegmen.
to un, fimilia. autem cir-   ’

  culorum fît-menu (un: quæ a
"-  angulos fu cipiunt t æquales; A . » B
l "J ’ erit A c B angulus æqualis an- ’   ’ -
l I6-Prîmî: gulo A un, cxterior interiori, quod fieri non poteïfû. Non

igitur (uper eadem méta linea, duo circulorum fegmenta fimi-  
lia, 8c inæqualia ex eadcm parte coniütuentur. de des
monfirgre oportebat.

P R O P,
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L’IBER 111. . 71
A PROP. xx1v. THEoR.*

Super 47140155343 "me linei: fimilia circulommfc’g
manta interfe ÆÏIMIÏÆ faut.

Sint enim fupar æqualibus métis lineis A a c D fimilia cir-
culorum fegrnenta AEB e171). dico fegmentum un Ég-
mento en) æquale efl’e. applicato enim au; fegmento
l’egmento c F D, 8c pofito
punéto quidem A in c, méta

veto linea AB in c1); con- E Pgrue: 8c n punéîtum punCto . a
D, proprerea quod A8 ipfi ’ uen fic æqualis. congruente A B c nautem reéta linea A]; reétæ I .7
c1); congrue: &AEB (Ë- .-
mentum le mento en). enim A a congrue: Ipfi c D, [eg-
mentum autem A a a fegmento c F D non congruet, (cd per-
mutabitur ut c G D, circulus Circulum in pluribus quàm duo-
bus punétis (acabit. etcnim circulus c 66 Circulum c F D (caca!
in pluribus mais quàm duobus, videlicet in punétis c
a D, quad cri non a poreft. non igitur congruente reâa
linea A B même en, non congrue: 8c A EB fegmentum (eg-
menro cm. quare congruer, a: ipfi æquale erit; Super æqua-
fibusigitur mais lineis fimilia crrculorum fegmenta inter (a
æqualia (nm. Quod oportebat demonftrare.

PROP. XxV. mon,
ürculi fagmento data defi’ribere Circulum cujus eFt’

fagmentum. . * * «Sir .dlarum circuli fegrnenturn A B c. oponet defcri-
bore arculum cujus A n c cit fegmcnrum. Secctur . .
AC bifariam a in D: ô: Ca punôto D ipfi AC ad reâosuwrlml»

angulos ducatur b *  

àxg
.r

. »b r r primî.D B, 8:1 e r; Junga- 3 B ntur. ve rgltur an-

. gulus ABD majorefl: angulo au) A c E 1 ,Ivei minor, velip E e’ c A D cæqualis.firprimum A D
major, and reàam r *lineam u, arque ad datum in ca punétum A coufiîruatur
ungulus BA E æqualis c angulo A un; 8c D B ’ad E producatur,.c 23- Primi-
Jungarurque 2c. quoniam igitur angulus un; en æqual’rs

- - E 4. angulo
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  ganta: enim ne En. (aro-

Eucunis ELEMENTORUM
.ækpfimLangulo un, actât 8c in: recta linea ÎPÛEA æqualis 8: quo-Â

main AD cit æqualisf nc, communis autem DE, duæ AD
DE duabus on DE æquales funt,valtera alteri; a: angulus
un; æqualis angulo con, recrus enim uterque cit. ergo
8c bafis A a bali
EC dt æqualis. fed .
oitenfa cit A r; æ- B B Bgiclais En. quueine. ipfi EC en: A c E . , - næqualis, ac ropte- E M4], c A D c
rez ces r li- A ’nez A a a. n n c in-
ter fe æquales funt. centra igitur a intervallo autem una ipfn-
mm AE En ne circulas defcriptus etiam pet reliquat mafi-
bit punôta, 6c circulus defaiptus erit. quare cnrculi f
mento dato delcriptus cil: circulus cujus fegmentutn et .
fed 8c illud comtat, fegmentum ABC femicirculo minus
elle; prorata quod centrum ipfius extra cadit. fimiliter?
&fianguus Ann fit æqualisangulonnp, flânanæquah
unique rpfarurn un oc, erunt tres rcâæ liriez AD on Dc s
inter fe æquales, arque erit D circuli defcripti centrum, 8:
fegrnentum A ne femicirculus. fi veto angulus Je D minor
fit angulo BAI); confiituatur ad reCtam lineam n A, and
punétum in en datum A, angulo A B n æqualis angulus a A a:
mua fegmentum A ac. erit a centrum in rpfa D B, arque erit
A à c feçrnentum femicirculo majus. Circuli igitur lègmento V
dato de criptus efl: circulas Cujus fegmenunn efi. Qui fa-
cere oportebat.

PROP. XXVI. THEOR.
In 4914115614: circuli: agneler agui: le bien in-

fiflunt circumfermtt’is, five ad centra, æ; ad tir

cmfirentia: infijiaat. , ’
Sint æquales circuli ARC on, 8c in ipfis æquales an-

guli ad centra quidem BGC un, ad circumferentias vero
BAC sur. dico 31cc cir- A . Dcumferentiam circumferen- - t
træ El. F æqualem elfe. jun- .

G H
ccntris æquales. duæ igitur B c E
ne cc duabus EH un æ-. K L
anales funt: 8è angulus ad a æqualis angulo ad 11.333318;

. . t s
niam æquales funt A ac DE F
circuli, erunt 8c quæ ex

A

A- wifltr-M

la:



                                                                     

LIBERkIIÎ. i7;bafis ne bali un eü caquais. nirfus quoniam æqualis en. 4, rimî.
angulus ad A anguloi ad D, fegmentum un c fimile ’b erithe- H-
fegtnento E D F : 8c funt fuper æqualibus mais lineis B c EF.
gaz autem (uper æqualibus mais lineis Emilia funt circulorum .
egmenta,inter fe æqualia cfunt. fegmentum igitur a A c (cg-c 2-4- hum
mento EDF ei’r æquale. fèd 8c totus ne circulus æqualis
en toti D E F. ergo 6c reliqua circumferentia n K c 1’61qu
5L! æqualis erit. ,In æqualibus igitur circulis æquales an-
guli æqualibus infiitunr cncumferentiis, five ad centra, five l
ad cirmmferentias mimant. (&od oportebat demonltrare.

PROP. xxVII. THEOR.
In .4’yualibm circuli: anguli qui æçualilæu: infiflmrt.

rùcumfirentm inter]? arguait: jànt,fiw ad centra,
live ad circafierentiar infifiant.
In æqualibus enim circulis A 3c DEF, ualibus circum-

faentiis ne EFinfifinnt anguliad centra ’ern nec EHF,
addrcumferentias veto àAc un. dico angulum son an»
gulOEHF, &angulumuc A Dangulo EDF saquaient elle. r -
fi quidem igitur angulus droc ualis’fitangulonrrr, G Hmanifei nm efl: angulum

C

Y

ne BAC angulo En?
gâtine ualem. (in minus,
unus ip 0mm cit major. fit
mac.c,.âco&m ad targum lineatln ne, 85 ad I r

- mini c, un: un us BGK- aie-u:- "m1-quales autem anguli æqualibus airIififtunt 6 grcumferentiis,’ 15. "in.
. truande ad centra fuetint. ergo cirermferentia 8K æqualis
k cit circumferentiæ EF. fed drainferentia EF œqualrs cil:
. ipfi ne. ergo’8c 13K ipfi ne e11: æqualis. miner majori,
; quod fieri non potefi. non igitur inæqualis cil: an us a a c
* angulo EH F: ergo cit æqualis. arque efiinnguli mdem ne c

g . . . . . q . . .dlmldlllm angulus qui ad A; angulr veto E H F dimidrum tu
rada. angulus igitur quiad nangulo quiadD cit æ u .
I

I

"-8.

In æ ibusi tut circulis un in æqualibus in
circumqufêlrentiisgilnter le , les unt,qfive ad centra, five ad

ï armuriermtias infiltant. 0d oportebat demonfirare.

PROP.

A Agi J- n---..’.ncc



                                                                     

74 EUCLIDISVELEMINTORUM
, PROP. XXVIII. PROBL.

In agneline circuli: 4,7144ch "341mm cireumfi’rex-
t I tu: regarder auferunt, majorem quidem majora, m1-
À "orant un minon.

. Sint æquales cirCuli Anc D E r; 8c in ipfis æquales reâzæ
, linea: ne EF, quæ circumferentias quidem n’A ç E DE m’a-

jores auferant, circumferentias venu BGC sur minores.
dico. circumferentiam BAC majorem majori circumferentiæ

E D F, 8c minorem circum- C. . . . A D v hferennam ace minon a H F
. æqualem elfe. fumantur

tri-hurli- enim centra a Circulorum x «* K L, junganturque - BK KG
EL, LF. Quoniam circu-
li æquales funtl, erunt 8: B c E F

G Hb-Detîx; aux ex centris æquales à. A j
uæ igitur me ne funt æquales duabus et. LF : .ôcbafis

ne æqualis cit bali EF, ergo an us axe angulo ELF cit
c a. primi. ræqualis; æquales autem anguh æqualibus infif’cunt circum-
415v hujus- ferentiis, quando ad centra fuèrint d. quare circumferentia

BGC æqualis ePc circumferentiæ un, fed a: rotus Anc
circulas toti DEF cit æqualis. reliqua igitur circumferentia
BAC reliquæ ED r: æquajis erit. Ergo in æqualibus circulis
æquales reétæ linea: circumferentias œquales auferunt, ma-
jorem quidem majori, minorem veto minori. (ëod de-

monftrare oportebat. . - lPROP. XXIX. THEOR.
la ægualibur cintrât, æ «de; circamfirentiar raqua-

Ie: rafle linea-filma ut. .
Vide figurr Sint æquales circuli ARC DEF: 8c in ipfisvæquales afin-
dPrvr;rrm- mantur circumferentiæ nec EH F, 8c ne En jungantur.

. "m dico reâam lineam ne reétæ EF æqualem eife. fuman-
anhujm tut enim centra 4 circulorum K L, 8: jungantur Il! .

x c a. L L F. quoniam igitur circumferentia ne C cit æ-
t qualis circumferentiæ E HF, erit 8c angulus 131cc angulq

Il 27nhujus- E L in æqualis 6. 8c quoniam circuli A n C D a r funt æquales
cDef. r. 8c quæ ex centris æquales erunt c. duæigitur B k K c font æ-

quales duabus r: L L F; 8c æquales angulos continent. .quare
bafis B C bafi EF cit d æqualis. ln æqualibus igitur Circulis
æquales drcumferentias ,æquales même lincæ fubtendunt.
Œod oporrebat demonl’trare. .

, P R O P.

J 4.. primi.

H l.

L54.

l 4
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.LIBER 111. . 47;
PROP. XXX. PROBL.

Datant circumferemiam bifariam ferme.
l Sit datacircamferentia A D B. oponet A D B Circamferen-

tram bifariam (cure. ungatar A B, 8c in c bifariam a recetur : a rapina.
apanâo autem Cl A B ad reétos angulos ducatur c D. 8c

a magana): ADDB. quoniam
igitur Ac cit æqualis .CB, . D
communia autem c D, duæ
Ac CD daabus BC en æ-,
quales (tint: &angulus ACD
æqualis angulo BCD, métas A B
enim uterque cit: ergo bafis , 4AD bali un eltbæqualis. æ- b4.primi.quales autem reétæ lmeæ circumferentias æquales auferunt,13- hui!"-

e circumferentia An circumferentiæ a D æqualis erit.
ta igitur circumferentia bifariam feéta cit. Œodfacere

oportebar. l
A PROP. XXXI. THEOR.

In circula augulur gui in fmicircula reflux qfl, gui
ocra in majori jegmento miuor cf! refît), à. gui in
minori major 1m90;- é» infuper majorat quidem
[egmcmi angulu: rafla major çfl, minorir acre [cg-
mmtz’ angulus m90- miner.

Sir circulas A B c D cujus diameter se, centrum autem B;
de jungantur B A A c A D DC. dico angulum quidem qui
cit in femicirculo BAC reétum elfe, qui vero in fegmento
A B c majore femicirculo, videlicet angulum A n C, minorem
elfe reéto, 8c qui cit in feg- 4 F
mento A DC minore femîcir- ’ A
calo, hoc cit angalum ADC, i ’
mélo majorem. jangatur A E, v
8c a A ad F producatur. ita- B c
que quoniam 8E et! æqualis

RA, erit 8c angulus EAB, . .angulo En A æqaalis a. rurfus I ”’ 9mm
quoniam A B cit æqualis E q "8: angulus A ce angulo CA E
æqualis n erit. rotas eilgtitur angulus BA C eit æqualis duobus
ABc ACB angulis. autem, 8c angulus FAC extra tri- . .
angulum A Bc, duobus ABC Ac B æqualis 6. angulus igiturb axant-L
8A c cit æqaalis angulo r A c; ac propterea uterque ipfo-
[par reôtus r. quarre in femicircalo n A C angulus B Ac recrus ï) 1°- r a

A . cit. l’ l.
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. v a. l r7.primî.
r

tu

- c :2. bajur.

" gali æquales duobus métis, 8c

EUCLinis ELBMrNTonUM.
en: 8c quoniam trianguli A B C duo anguli 4B C B AC duo-
bus reétis fant d minores, recrus autem BA c, erit A BC an-
gulus reéto miner, atqae en: in fe’gmento ABc majoreiè-

micirculo. quod cum in cir- rcalo quadrilaterum fit A B c D,
quadrilaterorum veto qui in
Circulis defcribunrar, anguli ,
oppofiti duobus mais fiat c æ- B.
quales: erunt A ne A D C an-

angulus A BC miner cit recto, Ireliquus igitur AD c re6to major erit, arque cit in fegmento
ADC minore femicirculo. dico præterea majoris fegmenti
angalum qui continetur A B c circumferentia, 8c reâa linea
AC redite majorem clic; angulam veto minoris fegtnenti,
contentumoràircamferentiarA D c, 86 retira linea Ac redtogulmi-

norem. a aidem r icue a ret. uoniam an us:
qui lineg BA A? cantinetgigareâusqeit,erit 8e conu
tentas A B C circumferentia, &reéta linea A C re6to major.
rurfus quoniam angulus contentas métis lineis en AF re-
filas cit, erit qui continetur retira linea CA, 8: ADc cir-
cumferentia minor reéto. In circule igitur angulus qui in
femicirculo reâm cit, qui vero in majore fegmento minot
cit retiro, 8: qui in minori major reâoz 8: infaper majoris
quidem fegmenti angulus reéto major cit, tamaris veto
re&o miner. (110d demonltrare oportebat. r

Cor. Ex hoc manifeitum cit, fi trianguli anus angulus fit
æqualis duobus, cum re6tam die, propterea quôd .8: qui
deinceps iifdern cit æqualis. quando autem angali dem-
ceps (hot ales, neceaârio reôti faut. .

P ROP. XXXII. .THEO R.
5’? circulant ambigu gaudira: m9; bien. à con-H

afin autem in Circulum duratur rafla linea ipfum
l fatum; anguli que: ad amuïrait": fait, and"

erunt iir qui in ultrrnir circa ’jègmutir confiflmto

Circulum cairn A B CD contingat quædam méta linea Br
in B, au punâo B ad Circulum ABCD ducatur refila linea
BD ipfum utcunque fecms. [dico angulos qaos B D cula
r: r contingente facit, æquales elfe iis qui in alternil cirant
fegmentis codifiant. hoc cit angulam BBD elfe caquaient
angine qui contamina in nAB regmento videlicet ipfi

a l DAB;1.0

.C .nAÀ7

al
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LIBER. 1H. i . 77DAB; angulum vero DB1: æqualem angulo DCB qui in
to DCB coniiitaitur. ducatur enim a pantin B ipfi A

El? ad rectos angulus BA: &in circumferentia BD fuma-r "-Prîmî.

mr qaod vis punfium c, jan- 4 .gantarqae An Dc en. Q10-
niam igitur Circulum ABCD
oontingir qaædam refila linea
Br in panâo B: 8c a con-
tafia B ad radios angulos con-
’ cati dudta cit BA, erit in
ËBA centrumôABCD cir- v
culi; quare BA ejufdem circuli diameter cit, 8c angulus

G rg.primi.

j Ann in femicirculoieit traîna. reliqai igitur an li au): 3H hujus.
j un uni reâo æquales
. ergo angulus un: aequalis d cit angulis BAD ABD. com-43: pria-ri.
A munis aaferatur A BD. reliFaus igitur DBB ci qui in al- i
. terne circuli fegmento con

ont. (cd 8c ABF e reclus.

titi: videlicetangalo BAD, cit
æqualis. 8: quoniam in circule quadrilatemm cit A BCD, 8h u. hujur.

. anguli ejus oppofiti æquales riant duobus mais; eranr DBB
r nu anguli angulis ’BAD nçD æqaales. quorum BAD o-
- (tentas: cit æqualis ipfi DER; ergo reliquus DBE ei qui in
v alterne circuli [egmento DC à confiituitur videliCCc ipfi

DCB, æqualis erit. Si igitur Circulum contingat aædam
reâa linea, a contaôtu vero in Circulum ducarur r a linea
ipi’um fecans; anguli qaos farcit ad contingârfiiîîum, æ uales

enim iis qui in alternis circuli fegmentis co nt; 0d
oportebat demonihare. I ’

PRO P; XXXIII. P R o BL.
Superflu raïa linea defcribere lègmntum circuliàuod

jufajoiat angulum dura ungqu madrure arguaient.
Sir data reé’ta linea AB diras autem angulus maintiens,

qui ad c. itaqae oportet [uper data reéta linea An dei’cri-
bere regrnentum circuli, qaod faicipiat angulum æqualem
angulo qui eit ad C. Ad re-
âam lineam An, &ad pun-
&am in en datum A, confii- A

qui âfi: pâfiæqaaliîdq, à: a A B . ;;.prîmi.
pan o A 1 A D re osangulos la ducatar AB; rece-

au autem AB bifariam tin r n lr, arque a punâo r ducaturrc ad recrus angulos ipfi A B;
Grau jungatur. quoniam igitur AF cit æqaahs Mania?

b r r.primi.

c ragrimi.

x
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munis autem ne, duæ AB ra duabus Br au æqaales faut:
8: angulus A F c æqualis angulo B F o . ergo bafis Ac bafi
on cil: «æqualis. itaque centre c, intervallo autem AG Cir-
calus defcriptus tranfibit et-
iam pet B. defcribatur, 8: fit
An B, jungaturquo B B. quo-
niam igitur ab extremitater
diametri AB, 8: a parian A,
i fi AE ad reétos angulos I

uéta cil: A D; ipfa AD cir-

ecpr. I6. culum ccontinget. 8: quo- . D
m’im- niam Circulum A B B contingit quædam reâa linea A D, 8: ;

à contaâa qui cil: ad A, in Circulum A a B. duaa cit reéta .
f si. hujus. linea A B: erit angulus D AB æqualis f angalo qui in alterne ;

circuli fegmento conflituitar, videlicet ipfi AEB. [cd an- -
galas DAB, angulo ad C cit æqaalis. ergo 8: angulus ad j
c angulo A en æ ualis erit. (uper data igitur reâa linea An, .7
fegmcntam cire i deicriptum ei’t AEB faicipiens angulum t.
AEB dato angulo qui cil: ad C æqualem. de facere A

oportebat. .

d 4.. hujus.

PROP.Xxx1V.PROBLp
A relata circula figmcutum abfcinderc quad fufcipiat i

angulum data rcâilinca augurale»). i
Sir datas circulas A ne, datas autem angulus reailineus

qui ad D. oportet à circulo ABc fegmentum abiCindere. Q
ar7.hujus.quod fufcipiat angulum angulo ad D æqualem. Dacatarl .1

reéta linea EF Circulum ABc j a . i
in panâo B contingens: 8: C4ad mâtant lineam BF, 8: ad
panétum in ca. B, conitituatur
angulus F B C angulo qui en:

, zywimùad D arquais à. quoniam igi-
q tur Circulum ABC contmgrt

qaædam reCta linea EF in Bi E U B " F
paneto, &acontaétu B dudta cit Bc, erit angulus BBC æ-
qualis c eiqui in altemo-circali fragmente confittmtur. fed a
FBC angulus angalo qui ad D cit æqualis. ergo 8c angulus
in fegmento BAC angulo ad D æqualis erit. A dato igi-
tur circula A B C, abfciflùm cit fegmcntam quoddam BA c I;
fafcipiens angularn dato angulo reôtilineo" qui cit ad D, æ- A
qualern. (and ficere oportebat.

e 32. hajug,

i

PROP.



                                                                     

Luna 111. 7,PROP. xxxv. THEOR.
Si in circula du "il; liane-[e]: mame jacent, n°84,):

galant [a]: figmenm unira contentant taquait a]! ci
quad jub 411mm figmenlz’: continctur reflungulo.

In circulo enim A n c D, duæ même lineæ A c BD fefe mu-
tuo in punéto E fecent. dico rea’Angulum contenmm fub
AE a c æquale erre ei quod fub D a: E n continetur. fi A c B D
pet centrum tranfcant, in ut z fit centrum ABCD circuli;
manifeflum en: æqualibus exüientibus A E ne DE En, 8:
reâangulum contentum fub AE 5c æquale elfe ci quod Tub

. DE EB continetur. fi AC DE non tranfeant pet centrum,
l fumeur centrum circuli ABCD quad fit F: 8: ab F ad re-
x ôtas lineas AC Da perpendiculares ducantur F6 PH: jun-
. gnan-que sa FC RE. quoniam igitur refila quædam linea.
, a? pet centrum, duâa reüam lineam quandam AC non du-
n; (hm pet centrum ad macs angulos (ecat, 6c bifariam ipfam
.1 fecabit A. une Acipfioc en:

g æqualis. quoniam reéta  . 44.hujus. e
î linea A c ferla cit in partes D .i æquales in pulnâo a, 8c in E F
’ partes inæqua es in a, erit

ireâangulum Tub AE EC. B c G H

n C
conœntum,’ una cum ipfius

. ne quadrato b, æquale qua-
? drato ex ce. commune addatur ex on: quadratum. ergo
Î re&angulum fub A a E C, un: cum ils quæ ex ne a? qua-
: dratis, æquale cit quadratis ex c c c F. (cd quadratjs quæ ex
g E a G F æquale r e11: quadrarum ex F a: quadratis vero ex c G a 4.7.primi.

en? æquale efl: r quod ex FC fit quadratum. reétangulum igitur
fub A E E c, una cum quadrato ex F E, æquale cil: quadrato

x ex FC. cit autem CF æqualis F8. ergo rectangulum fuh
x AE se, unà cum quadrato ex E F, æquale en: ei quod ex

en fit quadrato. eadem ratione.& reétangulum fub DE EB
unà cum quadrato ex F a, æquale efi quadrato ex F B. oflen-
[nm autem cit 8: reéïangulum fub A a E c, unà cum quadrato

.2; ex F E,æqua1e’ei quod fit ex 5 a quadrato. cr o refîtangulum
ç 11le E E c,unà cum quadrato ex F a, æquale e t reélangulo fub

DE sa, unà cum quadrato ex F a. commune aufemtur ex.
ne quadratum. rçhquum igitur reétangulum ,fub A a a c,
reliquo fub DE sa reétangulo æquale erit. (Eau: fi in cir-
culo duæ reCtæ lineæ fefemuruo recent, reéJtangqum fub fegæ
mentis unius contentum æquale efi ci quad fub alterius feg- -
mentis continetur. de demonflrare opogtebar. P R O P

à ;.feeundi.



                                                                     

8° 151101.1st ELBMENTORUM
PROP. xxxvr. THEOR.

Si extra Circulum 1519th panama fumeur, à d j;
en "à enculant radant «(me "841mm guarani al-
ter: quidem circulnmjèm, 4km: me contingat;
"Sanguin"; 7nd [ab tata facule, à exterim aj- .:,
fumpta inter panama à. ramant circumfèrentim
continetur, «qui: erit ci que»? à contingente fit f5

quadrato. .Extra Circulum enim 413c fumatut aliquod punâum n,
8c ab eo ad dxétum meulum cadanr duæ .reôtæ lineæ DCA
on: 8: D tu qu1dem cxrculum A BC feeer; D B vero con-
tmgat. e dlCO reétangluum fub AD ne, quadrato quod fit ex
D B aluni? Cire. V61 igitur D c A pet centrum nantît, vel non
nantit. prunum murex: pet centrum circuli ne, quad fit

E, 85 EBJuDgatur. en; Un . D "4 18. hujus. angulus EBD teâus a. u ,
itague quoniam reâz elinea A c bifariam feâa. .0 ce
cit in a, 65 ipfi adjici- B B
tur c D, rectangulum N Afub ADDC,llna.Cllm ( E - *quadrato ex a c, æ- ’

56.femndit uale à erit ei quod At ex E D quadrato. æ- A
qualis autem en: c a ipfi a a, ergo reétangulum fub A D ne,

.. unà cum quadrato quad ex en, æquale cit quadrato ex en.
047-primî-fed quadratum ex BD en: æ uale quadratis ci fatum ne

3D,, reétus enim angulus e EBD. reétangu nm i
fixb AD De, unà’cum quadrato ex en, æquale dt ipëum *
En, BD quadratis. commune aufemtur quadmtum quod a
E8 ergo’reliquum lub AD DC reétangulum, quadrato quod î"
fit à contingente D3 æquale erit. feCundo DC A non tranfeat fi.

dhhujm. pet centrum ARC circuli: fumaturque d centrum E, and H
. A c perpendicularis agatur EF, a: jungantur un 5c en,

teâus igituxj cit z FD an lus. &quoniam reCta linea quæ e
dam EF pet centrum du rectum lineam uandam AC  
non ducïtam pet centrum ad redites angulos ecat, 8: bifa- I

.3. 1min ’riam ipfam’fecabit e. quare A F ipfi PC cit æqualis. mrfils
. quoniam rem linea AC -bifariam (cota eft in F, atque ipfi’
’adjicitur c D, erit reétangulum-fub en ne, unà cum qua-
drato. ex PC, æquale 5 quàdrato quod ex FD. commune
apponatur quod ex r a quadramm. geâangulum igitur fub à

AD DC 3î

l

I; Ef’

47;?

fi
fr? MNNQ

..r)



                                                                     

fixfiowxwv . . ovo,

11.53111. , aïanone unà’eum quadratis a se F1: cit æquale quadratis
czar FE- fed quadratis quidem ex DF FE æquale ef’c
tex nequadratum; denim reclus en: angulus un:

v Matis vero ex CF ne æquale cit aquadratum ex CE-64-7-Primï-
j ergo reétangulum fub AD Do, un: cum quadrato quod ex
ce, en: æquale quadrato. exED; æqualis autem e11: CF. ipfi
le sa; teâangulumigitur-fub AD D? unarcum quadrato ex
v au, finale cit ex En quadrato. cd quadrato ex 2D æ-.’
q Mia unt quadma c ex a s BD, fi quidem reâus efi: angulus
.  un. ergo reâangulum tub AD ne, una cum quadras»
l to ex En æ uale cit eis quæ ex ne BD fiunt quadmtis.

commune a entut quadratum ex En. reliquum igitur
j fixb AD Dc rewngulum quadrato quod fit ex Ds-æquale .

erit. Si igitur extra .citculum aliquod punéhxm fumatur, ôte.

W oportebat demonitrare. . I .-
P R O P. XXXVIIÎ THEOR.

Si extra exhala»: famatar digital panâ’am, fugue
lb ce in ciflalam radant du: refit-linea, amen:
aima gaza"): circalam fini, 4km: ocra mcidat:
fit autem yaodjabjota femme, à» mima: afin:-
pta inter panfiam, à. cama»: circamfcrentiam com.
tinctar reliangalam agada ci quad ab incidentefit
fumante ; incident linea circulant continget.

l Extra circulum enim ABC fumatut aliquod Funêtum 1),",
1h me abdipfo in Circulum cadmt duæ maze ineæ ne A,
’ DE; D c A quidem Circulum feeet, on veto mcidzt: fitque

reâangulum fub AD Duc æquale qua- ’
a. dure quod fit ex DE. dico ipfam on
Î Circulum A ne contingere. Ducatur enim
f tafia linea D E c contingens Circulum A3 c,
ÇÎ 8E fumant circuli A ne Ieentrum quod
"a fi! F, junganturque FE F43 FD. ergo an-
Ï 891118 un reôtus ei’t a. 8e quoniam DE
’ cuculumt un: contingit, fecat autem

Un, reélangulumïub AD Dc æquale
In W quadrato ex D z. [cd reétangu-
" hlm Tub A D D c ponitur æquale qua.-
F dmo ex D B. quadratum igitur quod
a ex D z- quadrato ex on æquale cm.
e’ îCpropterea linea Dnerit ipfi DE æqualis. efl: autem 8c F8

atqualis F a. dans igitur D E E F duabus on BF æquales

v F fuma

e x7. hujus;

a rhum]. I
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Eucnrms ELEMENTORUM
mut; 8: bafis communia FI); angulus igitur DE p en; æquaus .

.aagulo nnF,re&usat1teme1t DEF, ergoôc DBF carcans.
ntque eft reproduâta. diameter. que: veto ab extremitate dia-

: menin circuli ’ad naos angulos ducitur, Circulum contingit.’
ergo D B Circulum A ne contingat necefle et’t. fimilitet de-
monfirabitur a: fi centrum fit in ipfa AC. Si igitur extra
Circulum fumatut aliquod punéhmx, 8re. de demonfirare

’ .oportebat:

Car. Hâte fià punéto quovis extra v
Circulum airumpto, plates linéal-case ’ A,
A n A c Circulum femmes ducantur; reét- v
angula com tehenfi fut; totis lineis ne

[une æqualimt mm fi ducatur tangens
A D, erit reCtangulum fub B A A E æqmle
quadrato ex en - &dreehngulutp filb c A
A F eidem quadrato ex A n erit æ’quale,
unde reétangula hæc æqualia erunt.

EUCLIDIS
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gEUCLIDIS ,
ELEMENTORUM 

,LIBER TERTI’US.

DEFINITIONES.
1. ’

Iguta reâilinea. in fi-
gumreâilinea defcribi
dicitur, uando unus

quifquefignræ efcriptæ an-
gulus, unumquodque latus .
ejus in qua defcribmu, con-
tingit.

Il.
Figure fiiniliter circa figuram defcribi dicitur, quando u-

nutnquodque latus defcriptæ, unumquemque angulum ejus
circa quam defcribitur, contingit. , V

I I I.
J F igura reétilinea in circulo defcribi di-

citur, quando unufquifque defcriptæ fi- -
gurae angulus circuli circumferentiarn
xconttngit.

I’V.

Figura reCülinea circa Circulum de-
z feribi dicitug quando unumquodque la-

tus defçriptæ, circuli circumfetentiam
contmglt.

F2
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a 3. prîmî.

p.

EUCLIDIS ELanNToxUM

- l » V. x ,Circulus fimiliter in figurai ,re6ti1inea ,defcfibi aidant; 4
quando circuli. circumferentîa unumquodque latus ejus in ’
qua defcribitur, contingir. , . ’ w , V

V1.

Circulus circa figuram reâilineam defcribi dicitur, quando :
circuli circumferentia un’umquemque angulum ejus circa
quam defcribitur, contingit. U . g - ’

’ . l VII. l A ,. ,Reéta lineain eirculoa tari’dicitLir, quando ejusextrema de

in circuli circumferentia erint. ’
PROPOSITIQI.PRÔBLEMA.

In data circula, datte rack linea me diametro ajax ’
major norijit, requiem "au": hmm apure. "

. Sit dans circulusnn c, data autem méta linea non ma-
Jor c1rcuhdiametro D. oportet in circule ABC reflua lineæ
p æqualem mâtant lmeznn apure. Dueatur circuli un: dia- :
meter 3c. fi quxdem 1 itur
nc fit æqualis f5 D,
jam erit quo .p’roponeba-fd
tur. etenim in circulo A 3c
aptata efl: 3c recta: lineæ D
æqualis. fin minus, major
cit-3c quam D, ponaturque
a ipfi D æqualis ce: 8c cen- v I ’ t ttro quidem c intervan autem ce ctrculus defcnbatur .r
AEF: 8c en jungatur. itague quomamtpunétum c cen- N

d trum cit au? circuli; erit ÇA ipfi ce æqualis. (cd D cit

’ P

a x7. tertiî.

æqualis en. ergo a: Dipfi AC æqualis erit. tin. dgto igitur .;
circulo ARC datæ redise linea: D, non majon cucul: dra- .1
metro, æqualis aptata cit AC. Œod facere oportebat. w

PROR H.PROBL.
la circula :1410, data triangth ægaiangallem triangu- H

[am delcribere.

Sic datas dcirculus Ana, datum autem triangulum net. l
oportet in un: circule t’efcribere triangulumtnangulo DE F n.
æquiangulum. ducatu: .ta linea ou contmgens a aïeu- i

. l g - utn



                                                                     

LIBER 1V. a;lurn une in pumSto 4:8: ad reCtam lineam en, and
punétum in ca A, angulo DEF æqualis bangulus confiitua
tut BAC. rurfus ad reüam
lineam Ac, a; ad punétum
in ipfa Apngulo D F a: æquzlis
b conftituatur angulus a A n;
8c n c ju atur. quoniam)-
igitur cir um A ne contin- E
gît quædam mêla nec; à
icontaâu autem in Circulum .
duüa cit Ac: erit HAC aâgulus æqualîs c ei qui ..in a1.: ;L.tertiî.
terno circuli fegmento cc ritit, videlicet ipfi-I.n c. [cd
H A c angulus æqualis cit angulo D EF, ergo a: angulus A ac
angulo DEF cit æqualis. eadern renoue a: angulus un;
cit æqualis angulo DFE. reliquusq rgxtur une angulus te.

e cliquo EDF æqualis d erit. ergo triangulum ARC triangulaire. Cor. l
DE F cit æquiangulum, 8: defcnptum cit in circulo nec, sardini-

1 ln dato igitur Circule data triangulo æquiangulum triangu-
lum defcriptum cit Œod incere oportebat,

PRO P. IlI. PIROB L.
Circa Juan: circalam triangan data æçaiangalam tri-

angaIam dcfiribcrc.

Si: dans circulus ne, datum autem triangulum DEF.
oportet circa Circulum Axe defcribere triangulum triangule

. DEF æquiangulum. Protrahatut ex utraque parte a F ad
i ôta 30,8: fumatur circuli nec centrum K: &teéta

’ ca [ce utcun ne ducatur: confiituaturque ad reétam li- ’
neam K3, 8c a unéturn

. . In - D .- mcax,ianguloqui emDEG v . vÏ, æqualis 4 angulus a K A, an-

gulo autem D F H æqualis I n a, 4a lusnxc,&perABc A C E p H "Hum:
Ï , ducantur reétæ 1i- g n

B N ’ î.

Æ 2.3.ptimi.

” neæ Lieu MEN NCLcir-
culum ARC contingentes. M

, Q10niam igitur Circulum ne contingunt LM un un
m punais A n c, à centro autemrx ad A B c punéh due

z cuntur KA x3 Kc; erunt angnli ad punch A B c reéti M l3. wifi.
8: quoniam quadrilareri A M a K anguli quatuor quatuor Tee
élis æquales funr; erenim in duo rrianguladividitur; quorum
anguli KA M K au funt reâi; erunt reliqui AK B A Min du- ’
obus reétis æquales. funt autem 8c DEG DEF æquales
duobus métis. anguli igitur un; AM B angulis une Drs-F

. F 3- æquales



                                                                     

86 Eucunzs ÉLÉMENTORUM ,
æquales funt uorum un; i fi DEo dtæqualis. ergo re-
liquus A u n’irgliquo D E F .æâualis erit. fimihter demonfira-
bitur angulus LN n ipii DFE æqualis. et o 8c rehquus

et. Cor. M Il N cit æqualis r reliquo EDF. æqui nm igitur.efl:
32.primi. un: triangulurn triangule DEF; 8c defcn’ptum cit me:

Circulum ABC.. (mare circa datum Circulum math dato
v æquiagrgulum triangulum defcriptum cit. Œod cere o-

porte at. I ’
PROP. IV. PROBL.

In Jan triangule circulant Jefcribere.

Sit datum triangulum A B c, ioportet in triangulo A D ciçir-
. ,anmLCUIum defcribere. Secentur 4 anguli A Bc nea bifanam

métis lineis BD CD quæ conveniant inter [e inDpunâoz’
8c à puncto D ad retiras. lineas A B a c on perpendiculares

b n-primîJ ducantur D E D F D o. Qroniam angu- r
lus E a D cit æqualis angulo FBD, cit
autem ô: reclus B ED recto n F D æqua-
lis: erunt duo triangula EBD DBF,

. duos angulos; duobus angulis æquales
habentia, 8: unum latus uni lateri æqua-
le utrique’ commune B D, quod (ci-
lice: uni æqualium angulorum fubtendi-

. 4 tut. ergo 8c reliqua latera reliquis late-
:26.prîrni. ribus æqualia r habebunt, arque erit DE

æqualis DF. 8: eadem ratione DG æqua-
lis DF. ergo 8: DE ipfi DGefl: æqualis.
tres igitur reCtæ linea:sz DF DG in-
ter [e æquales funt; quare centre D intervallo autem unius
ipfarum DE DF DG circulas defcriptus etiam pet reliqua
tranfibit punéta; 8c métas lineas AB se on continget;
propterea uod re&i funt ad E F c anguli. fi enim ipfas fe-
cet, quæ a extremitate diametri circuli ad rectos angulos

1:6. terrii.ducirur inti-a Circulum cadet, quod cit abfurdum d. non
igitur cenrro n, intervallo autem unius ipfarum DE DF DG
circuius dcfcriptus (ecabit radias lineas AB 3c on, quare
ipfas continget; arque erit circulus defcriptus in triangulo
ne. In date igitur triangulo ABC circulus EFG defcri-
ptus cit. Œod facere oportebat. 4

PROP.



                                                                     

L. w1 ne 3.1V, ” g;
PROP. V. PROBL. l

Circa datant triangalam circalam (affiliera.

Sit datum triangulum A n c. o rtet circa datum triangu-
lurn A; c. Circulum defcribere. entut en ac bifariam H SO-Pflmî-
in D E punais: 8c àpunétis D rififis en AC admîtes
angulos bducantur DF EF quæ q em vel intra trianguJ n.primî.
lum ana conveniant, vei 1D refis linea ne, vei exrra
ipfam. conveniant prirho intra triangulum in punch) F: 8:

A

tnFFc Falungan’ tur. uoniami’turAD eit ualisn "
communis autem 8c adl reaos aglgulos DF; erïqbafis A?
bali F B æqualis a. fimiliter oitendetur a: Qfiualis me, 4. pian-j
ergo 8c un efl: æqualis Fc; tres igitur FA F F inter fe
æquales fum. quare centre F, intervalle autem unies ipfarum
F A F a F c circulus defcriptus etiarn pet reliquat punüa tranf-
ibit: mm circulus defcriptus circa triangulum ne.
8: defcri r ut a a c. fecundo D F E F conveniant in méta
linea ne, in punéto F, ut in feeunda figura, de AF’ungao
tut. fimiliter demonfirabimus punéhrm F centrum e e cir-
culi circa triangulum ne defcripti. oitremo DF EF con-
veniant extra triangulum au: rur us in F punéto, ut in
tertia figura: &jungantur AF F3 Fc. 8: quoniam rurfue
AD cit æqualis ne, communie autem 8nd rectos angulos
DF, bafis A F bali F a æqualis erit. fimiliter demonitrabimus
8c CF ipfi F A æqualem etfe. quarre 8c BF cit ualis Fc. rur-
fusigitur centre F, intervalle autem unius ip arum ,FA Fa
Fc circulus defcriptus 8: pet reliqua tranfibit I néta; at-
que erit circa triangulurn ABC defcriptus. rrca datum
igitur triangulum circulus defcriptus en. Œod facere
oportebat.

U

. Cor. Si triangulum fit rectangulum centrum circuli cadet
m latus angulo reéto o pofitum. fi acumngulum cadet cen-
trum intra triangulurn, obtufangulunr cadet extra.

F4. PROP. I
0
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P ROP. lvr. FR’OBL.’

’In Jatafircalo quadratam defcribcra. .

Sit dams circulus A a c D- oportet in A a c D circule qua-
dratum defcnbere. Ducantur circuli A ne D diametri ad
rectos angulos inter le ACM): saune en 9.4qu
tut. , (hem igitur BE efl: v -æqualis en, erenim centrum . .cit E, communia autem, a: ad

rectos angulos E A ; erit bafis D4 4, mm, RA æqualis albafi’a D. 8: ea- B
Idem ratione utraque ipfarum k g
ne en utriq; BA AD cit æqualis; i r

z æquilaterum igitur cit mon . C . ’ Iquadrilaterum." dico 8c re6tangulum elfe. quoniam enim
reéta linea B D diameter cil: A ne D circuli, erit a A D remi-

i 3,, (ma, circules. quare angulus B A D reâusé cit. 8c eadem rationc
v unufquifque i forum nec son CDA cit reétus. reétangu-

.lum igitur e ana quadrilaterum. oflenfurn autem ciblât
æquilaterum elfe. ergo quadratum neceiTario erit, 8: dcfcn-
ptum cit in circule mac D. in date igitur ABCD circule
quadratum, ARC D defcriptum cit. Quod facere eportebat.

i? R o P. VIL PROBL.
Circa Jatam circulant quadratam a’rfcrihre.

i

Sit dams circulas a ac D. oportet circa a a c D Circulum
quadratutn defcribere. Ducantur circuli A a en duæ dia-
metri AC BD ad mages inter (c angulos, 8: pet purifia a n
c D ducantur Circulum a n c D G A F

Ç ,7.œnü. contingentent se on H K- xF.
v (hennin igitur FG contingit ’- A .

Circulum a B c D, à centre au- E
rem E ad contadium qui cit a

l, ,9, ami, ad A ducitur E A ; ’erunt i an- v
’ guli ad A ieaj. eadem ratione, ,

8c anguli ad punéta n c D real JE C K
faut. 8c quoniam" angulus un même en, cil: autem a:

calprimî. retîtus une; erit on ipfi ne parallcla c. eadem rationc, sa
’ A c parallela cit F K. fimiliter demonflrabirnus a: utramque

ipfarum .GF ’Hk ipfi DED parallelam me, - quare 8c GF cit
parallcla HK. parallelograrnma igitur funt G K oc A: Fa

a 3.4, primi. a K, ac proptereai o F quidem cil: d aequalis H K, o H, veto. ipfi
l ne. 8c quoniam ac æqualis cit BD 5 (cd A c quidem unique

’ ’ ’ " . i " ipfarum



                                                                     

LIBER 1V. i 89ipfarum c a F K cit d æqualis; BD veto æqualis attique e FI
Hz, 8: attaque le H F K unique ’G F HK æqualis erit. æqui-
latetum igitur eii Feux quadrilaterum. dico 8: rectan-
gulum.eflè. âràtsrniam etiatn parallelo ammum cit o a ne,

: ue cit te un angulus, .8: ip e non reclus erit. fi-
Ëiiitet demonitrabimus angulos etiam ad punéta a K F

« teâos cire. reâangulum igitur cit quadrilaterum F o H K. de-
monitratum autem cit &æquilaterum. ergo quadratum fit
neceflè efl, 8: defcriptum cit circa Circulum A a c D. Citca
datum igitur Circulum quadratum defCtiptum cil. (lied

facete eponebat. .
PRORiWH.PROBLI

In data quadrato circulant dcfcribcrc. 4 .v

Sit datum quadratum A ne D. oportet in quadrato A a c D
Circulum defcribcre. Secetut utraque ipfarum en A D bi-. I
[arum nia panetier-1. 8: pet E quidem alterutri ipfatum. imprima
A a c Dpatal ela b ducatur EH: pet F veto ducatut F ibpa- 4
rallela 6 alterutriAD ne. pas» ’ A A E n v 63:.ptimî;
tallelogrammum igitur cit u- lnumquodquc ipforum AK K8 N
aunnaoocnoon:& F G iKlatera ipfoturn quæ ex oppe- ’ c 344mm-
fito, (un: æqualia c. &quoni- j ’ .
am DA cit æqualis AI; 8:

l ipfius quidem ne dimidium cit B 1H: C
A a; ipfius veto A n dimidium A F; erit A F. ipfi a F æqualis
quare8: oppofita latera æqualia funt. ergo FG cit æqualis
a g. fimiliter demonflrtabimus, 8: utramque iplàrum a H

. et: utr’ ue Fo on æqualcm efiè. quatuor igitur or: cF
en c K inter [e fun: æ uales. itaque centre quidem c, in-

’tervallo autem unies ip arum o E c F, c H G K circulas de-
iètiptus etiam pet reliqua tranfibit puntïta, 8: recta: linea:
A B ne c D DA contipget, propterea quod anguli ad F. F H K
redû funr.. fi enim circulus fecabit métas lineas A8 ne c D
DA, quæab exttetnitate diametti circuli ad rectos angulos
ducitur intra citeflum cadet; quod d cit abfurdum. non igi-d :6. me;
tut centre quidem c intervalle autem unius ipfarum o E GF
o H o K Circulus defcriptus retiras lineas a a 3c c D D A ,fe-
cabinflgpare ipfas necefl’ario continget; arque erit defcfi tus
in qu ato A B c D. In date igitur quadrato circulus ti-
ptus cit. (me faner: oportcbat. . . a ï

r r , a. PROE
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PROP. 1X..PROBLL. L
Caca datant quadratanr circalam chcrilcrc, à;

Sir datum quadratum A BCD. oportet circa ABCD qua-
dratum [Circulum defctibere. Jungantut A c B D, quæ

l fe inviccm in punôto E recent. 8: quoniam D A cit æqualrs ,,
A3, communis autem ne; duæ DA Ac duabus FA A c æ-
quales flint, 8: bafis D c æ- ’ l 11qualis bali ne; erit angulus A ill ,l mimi. D A c angulo FA c æqualis a. K T
a lus igitur DAF bifariam E lle s en: recta linea ACvfi’ p Î’
militer demonfirabimus u- .
numquemque angulotum ABc B . c ..
son CDA mais lineis Ac - il’ DE bifariam feétum elle. quoniam igitur angulus D A B an-
gulo ABC el’t æqualis, a: ne cil: anguli quidem pas di-
tnidium angulus E. A a, mgr i veto A ne dimidium E n A58: î
EAB angulus angulo EBA æqualis cric-quam 8: latus EA

,5, Prim;,lateri E B eit la æquale. fimilitet demonflrabirnus 8: utram-
. que rectarum linearumIE c E D attique E A E a æqualem elle.

ergo quatuor reétæ lineæ EA en ac ED inter le funtæ- Î
quales. centre igitur E, intervalle autem uniusipfatum ce
En ac en circulus defcriptus etiam pet tell un punch
tranfibit; atque erit defcriptus circa A a c D ratum. de-

: feribatur ut .A B on. Citca datum igitur quadratum circulus
defcriptus cit. de facere oportebat.

PROP. X. PROBL.
Ififcclct triangaIam. conflitacre, halent atrantgac

angalorant gai jan! adlafim, duplum rclïqai.
Exponatut méta uædam linea A B, 8: («crut in cI

1 t. ÆPCÜÈCÏL:

. f punâo, ira ut rectangu un: contentum fub A a ne æquale s fit
En mm ci uod ex c A efcnbltur E

q rate: 8: centre quidem A- A, intervalle autem A a circu- ’
lus defcribatur a DE; aptctur-
quc in a DE circule relia li- l

1, x, naja, nea ’E D æqualis b ipfi A c qua?r p
non cit major diametro circuh
nea: 8:jun&is DA ne, cir- .13 .

t f. huit". ca A Dc triangulum r crrculus A c D dcfcribatur. traque quo-
niam reâangulum Anc æquale cil quadrato quod fit ex

a ’ Ac;



                                                                     

L 1 r n R 1V. . 9xac; æqualisautemeit AC ipfi un, erit fub An ne rectan-
lum quadrato ex BDæquale. 8: quoniam extra "Circulum
ACD fumptum ’ei’t aliquod punétum a, 8: a punéto a in
Circulum AcD cadunt duæ reétz lineæ BCA BD, quarum
alteta quidem feeat, airera veto incidit; arque cil: re-
Ctangulum fub A]; ne æquale quadrato ex BD: recta li- u
nea BD Circulum Acn c continget.- quoniam igitur a Dcon- c 37- term-
tingit, 8: à contaétu ad D. duéta cit De; erit BDC angu- u
lus æqualis d ci qui in alterne circuli fegmento confii-Mhœml-
tuitur, videlicet angulo DAc. quod cum angulus BDC æ-
qualis fit ipfi D Ac, commuais apponatut c D A a totus igitur
BDA citæqualisduobus angulisanDAC. l’edipfiSCDA . .
DAc exterior angulus a c D cil: e se, ualis. ergo 8: BD A æ- c 324mm
qualis cil: ipfi BCD. fed BDA angulus cit! aqualis angulofi- mimi]
cran, quoniam 8: latus A D lateri A a eit-æquale: ergo a:
DBA ipfi non æqualis erit. [tes igitur anguli BDA DBA
BCD inter (e æquales funt. 8: quoniam 2113.3th DBC æqua- . .
lis cil: angule BCD, 8:1atus BD lateri D c cit: æqçalc. fed BD: 5- FM"-
ponitur æqualis ipfi CA. ergo 8: c A eli æqualis de. quare .85 ’
angulus on A æqualis cil: au ulo DAc. anguli igitur CD’A
D A c fimul fumpti ipfius an iD AC duplices (une. cil autem
8: son angulus angulis CDA DAc æqualis; ergo 8: 13cv
duplex cit ipfius DAc. fed son cil: æqualis alterutri ipfo-
tutu DDA DBA. quare 8: uterque BDA DnA ipfius DAB
cil: duplex. Ifofceles igitur triangulum confiitutum cit A D B
habens uttumque eorum angulorum qui ’funt ad bafim, du-
plum reliqui. Œod facere oportebat.

.PR’OP. x1. PROBL;

In daim circula pentagonanz agailatcram (a. agaianga-

la»: dcjcriberc. .
Si: dams circulus A-BCDEF. oportet in ABCDE circule

pentagonum æquilaterum 8: æquiangulum defcribere. Ex-

ponatut triangulum ifofceles A
FGH habens uttumque eo- *
tutu qui fun: ad bafim. on - P J ïangulorum, duplum a anguli p B fl "3- bull"-
qui cit ad F: 8: defcribatut f
in [circule A BCD E triangu- l I .le F c H .æquiangulutn 5 tri- A H 5 1- MW-
angulum A c D, ita ut angulo G I * .-quidem qui cil rad F æqualis fit angulus, c A D; utrique
Veto ipforum qui ad o H, fit æqualia uterque Ac D c DA. 8:» -

, . g uterque p
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  . uterque igitur ACD CD A anguli CAB en: duplus. fecetur fil

c 9v 1mm. uterque ipforum A c D CDA bifariam c mais lineis c a DE: En
A8 a c D a a A jungantur. quoniam igitur uterque t

. îpforum A c D c D A duplus » A
cit ipfius CAB, ’8c feéti (un: qubifanam mais lineis c E D B, r m

l quinqua anguli D A c A c E . B a’ ECDCDB BDAinterfefunt :gæquales. æquales autem an- ruu guli in æqualibus circumfe- H fr4.26- "mu-remis imitant d. quinque G:7.

î

, igitur circumferentiæ AB ne en DE 8A æquales funt in-
:19. (mû. ter fa. fed æqualcs circumferentias c æquales reôtæ linea ..

* . fubtendunt. ergo 8c quinquc reâæ linea: A]; ne c1) DE a;
’ EA inter fe æquales funt. æquilatcmm igitur efl: usons

pentagonum. dico 8c æquiangulumefle. quoniam enim cir-
cumfcrentia A n æqualis 611 circumferentiæ DE, communia
apponatur D c D. rota igitur A B c D circumfcrentia totî cir- a
cumferentiæ ED c n cit æquzlis, a: in drmmferentia qui.
dem ABCD infifiit ingulus 43min circumferentia vero a:
E DCB infit’cit au. ergo 8c a A E angulus efl: æqualis an- n
gulo A ED. eadem ratione 8c unufquque 0mm A a c ar.
a c D c D la; unicuique ipforum u A a A s D et æqualis.. a? En
quiangulum igitur.efi: ABCDE pentagonum : ofienfum au- w
tem cit 8: æquilaterum eflè. mure in dito circula pana,

n gonum æquilaterum, 8c æquiangulum dcfcriptum cit. ond

, facere oportebat. n D
[PROP. x11. PROBL.

Circé datum circulam pentagonum aguilateruin été

guiangulum dqlcriberc. ’  D
Si: dams circulus A B c DE. oportet circa Circulum A a c DE

pentagonum æquilatemm 8: æquiaugulum defcribere. ln- à:
, P" n. telligantur pentagoni in circule defcnpn tangulorum puna:
hujus. eH’e A a c D u, ira ut c1rcumferentiæ A B B c cD DE. E A fin:
, ,7. un", æquales; 8c par purifia A BCD E ducantur cuculum con-

tingentes c H a K K Lv L M M a, 8c fumpto cucul! A B.C D E
centra F, junganrur FB FIC FC FDL FI). quonxam lgltur
méta «linea KL contingit cil-culum A a c D E. in punéto c,
8c à cènrro F ad contaétum qui cfl: ad c duéh en: F c, erit

a 18. tertîi- F c ad ipfam KL perpendicularis c. reétus igitur eût uterguc
angulorum qui fun: ad c. eadem rationc 6c anguli qu: ad
purifia B D rem funt. 6c quoniam métas angulus cltuîâx,

. q ra-
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L’IBERIIV.f 93quadrant!!! quad fit ex FK æquale d cit quadratis ex FClç7.ptimî.
ex. 8: oh eaudem mufam quadratis ex en 8K æqua-
le en: ex F x quadratum. G» t
quadrata. igitur ex FC en .
quadratis ex sa nx æqualia
unt,lquorum quod ex FC
ci quod ex F3 cit æquale.
ergo reliquum quod ex CK
reliquo quod ex B K æquale î
erit. æqualis igitur cit’nrc K C L

ipficx. 8c quorum" sa cit æqualis PC, communis autem
:" ne, duæna ne duabus CF Fxæquales funt, a: bafis BK . ù
La cit ’æqualis bafi ne; erit angulus c itaque un: anguloe I- 1mm:

KFC æqualis, angulus veto 8K F anguio FKC. duplus
igitur efi: angulus n FC anguli. 1ere, ô: angulus site du-
plus ipfius un. eadem ratione, 8: angulus c F D anguli
CFL cit duplus: angulus veto c L D duplus anguli cLF. I
8c quoniam circumferentia B c circumferentiæv en cit æqua- u
lis, 8c angulus B PC angulo c1? D æ ualis f erit. atque efth-"mb
angulus quidem BFC. anguli ne c uplus: angulus vero

DFC duplus ipfius Luc. æqualis igitur cit angulus KFC
un o c F L. itague duo triangula funt FKC F Le, duos an-

. os duobus angulis æquales habentia, alterum alteri, 8c
unum lattis uni lateri æ uale 0d ipfis commune cit PC: i
ergo 8c reliqua latera re iquis ateribus æqualia habcbunt 3,5 2.6.px’imîJ

8: reliquum angulum reliquo angulo æqualem. teétaigitur
lineaKc efl: æqualis reôtæcn, &angulus FKcmgulo F Le.
a: quoniam ne cit æqualis c L, erit KL ififius KC dupla
eadem’ ratione, 8c un ipfius B K dupla o endetur. rurfus
quoniam a K ofienfa cf: æqualis ipfi x c: arque cit K L qui-
dem dupla K c, HIC Ivero ipfius B x du la : erit me ipfi
xt. æqualîsr fimiliter 8C unaquæque ip arum ou ou ML
attendetur æqualis utrique HK KL. æquilaterutn i ’tur en:
o à x L M pentaîonum. dico etiam æquiangulum e e. uo-
niam enim angu us ch cit æqualis angulo F L c: à: o en-
fus cit angulus HKL duplus ipfius r xc; ipfius vero r Lc ’
duplus x L M: erit 8c H K L angulus angulo K L M æqualis. k
fimili rationé ofiendetur 8c unùfquiique ipforum KHG H G M
c M L unique H KL x L M æqualis. quin’ ne iFitur anguli aux
HKL K LM LMG mon inter (e æqu es unt. ergo æqui-
angulum cit aux LM pentagonum. ofienfum autem efl:
etiam æquilaterum cire: ô: .defcriptum cit circa ABCDE
Circulum, de facere oportebat.

PROP.
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PROP. XIII. PROBL.
In data pentagone, 7140:1 4’ uilaterum 4 «in alun:

fit Circulum Icfcribere. 7 » . à 7 vg r
Sic datum pentagonum æquilaterum 8c æquiangulum

ABC DE. oportet in ABCDEi pentagone circulum dem-i. g
bere. .Seçerur uterque angulorum ne D en, bifgfim a g
mais 1111613 CF-DFS 55 à limite F inquo conveniunt in- :
ter fe CF DF ducantur r hmm En FA F5. Œoniam
igitur ne cit æqualis c D, , ,
communis autem c F, duæ n c . A r
CF, duabus Dc cr æquales a.

’ funt, 8c angulus ne F cit æ-

. l qu primi. qualis angulo D CF. -bafis i i- B. n
tut BF afi FD cit ôæquaEs,

8: a F c triangulurn æquale Ltriangulo D c F, 8: reliqui an-
guli reliquis angulis æquales C K D
quibus æqualia latent fubtenduntur; angulus igitur c B F an-
gulo c D F æqualis erit. 8c quoniam angulus c D E anguli
c D F cit duplus, &angulus quidem c D gangulo A B cæqualis,
angulus Vera c D F angulo c B F æqualis; erit 8c a n A angu-V

’ lus duplus anguli ou; ac propterea angulus .A B F angulo

c u.primi.

d 2.6.primi.

i c x6. tertii.

CBF æqualis. angulus igitur Anc bifariam feâus cit rafla
linea. un (imiliter demonfirabitur unumquemque angulo.
mm un: AED reétislineis AF F E bifariam ieCtum eflè.
àpunéta F ad métas linea AB ac CD DE EA ducantur
c perpendiçulares FG FH FK FL FM- 8c quoniam angulus
HC F cit æqualis angulo 1(ch cit autem 8c reâus FHC
reCto Fx’c æqualis: erunt duo triangulaFHc nec, duos
angulos duobus angulis æquales habentia, 8c unum lattis
uni lateri æquale, commune (cilicetutrifque Fa, quod uni
æqualium angulorum fubtenditur. ergo 8c reliqua latere re-
liquis lateribus æqualia 4 habebunt, atque erit perpendicula-
ris FH perpendiculari FK æqualis. fimiliter attendant ô:
runaquæque ipfarum FI. FM FG æqualis utrxque FH FK.
quinque igiturvreétæ lineæ FG un FK FL FM inter fe æ-
quales funt. quare centra F intervalle autem uniusipfarum
Fa FH FK FL FM, circulus defcriptus etiam pet reliqua.
rranfibit punch, 8c métas lineas A B ne en DE EA con- a
tingetgpropterea quad anguli ad G H K L M reâi funt. fi enim
non conuËet, l ed,ipfas facet, quæ ab extremitate diame-
tri circuli reàos angulos Hudmr, intra Circulum cadet, ,
quad abfurdum e die oitenfum cit. non igitur centre F, 8:

r i inter-
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intervalle una ipforum punétarutn CHICLM circulus- de-
kriptus métas lineas A B a c c D D E E A feeabit. quatre ipfas

3s

cantingat neceflè cit. defcribatur ut a H K L M. In datovigiav
tut tagano quad cit æqnilaterum 8c æqui muni circu-
lus firiptus cit. Qui facere oportebat. mg

a". Si [duo an ’ roximi figuræ æquilateræ St æqui-
aiguise bifeeentur,ggcl-làp méta in quo coëunt lineæ angulurn
bi ecantes, ducantur re lineæ ad reliques figuræ angulos,
omnes anguli figuræ erunt bifeéti.

PROP. xW. PROBL.
Cim datum pentagone») 91m1 eguilaterum à. aqui-

qgmgulmrz fit, Circulum defcribere. l .
,Sit datum pentaganum æquilaterum 8c æquiangulum

An c D a. oportet circa peut onum A n c D E circulum de-
fctibere. Secetur uterque ip arum ncn CDE .angularum,
bifanamreétislineis CF FD: A

:4 à punéto F in qua conve-
ï. munt recta: lineæ, ad punéta E
BAqucanmr FB FAFE.8c 3
unufi1uifque angulorutn an I
à: BAE AED reétislineisBF. FA

g Fi: bifiriam a Ted-us erit. 8: DSquaniamangulusnènangulo C , . ,
en: cit æqualis; atqui cit anguli quidem son dim1dium
,, angulus FCD, anguli veto CDE dimidium CDF; erit 5C
f. F CD angulus æqualis angulo FDC, quare 8c lattis c F lateri
il F D cfl: æquale Il. (militer demonfirabitur 8c unaquæque ipfa-
4 mm F8 FIA F2 æqualis unicuique Fc FDL quinque igitur

mimez: FA F3 Fc FD FE inter fe æquales funt. ergo
centra F,& intervallo unius i fatum F A F n F c F. D rF F, cir-
lr . culus defcriptus etiam per Vre iqua tranfibit punéh: arque e-
: ritdefcnptus circa pentagonum ABCDE quad æquilaterum

cit 8c æquiângulum. defcribatur, 8c fit A B c D E. Circa da-
’ mm igitur penta onum æquilaterum &næquiangulu’m cit-
J, culas defcriptus (yod facere oportebat.

PROP. KV. PROBL.
Ç In data circula bexagonnm æguilaterum, (9’ myuiangu-

1mn «flambera.

Sir datas circulus AncDEF. oportet in circuli Agen
El? hexagonum æquilaterum, à: æquiangulum «gamme.

- . caturl I

1 q t

b 6. primi.
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Ducatur circuli ABCDE F diameter An, fumaturque cani-
trum circuli a; de centra quidem D, intervallo autem DG

.circulus defcribatur nous, Junétæ sa ca ad punCtI-B F
’producantur, 8c jungantur An 3c CD ’
DE EF EA. dico hexaganum AncDEF »
æquilaterum ô: æquiangulum elfe. (lia-
niamienim a punétum centrum en: A a c
DE? circuli, erit au ipfi en æqualis.

’rurfus quoniam D centrum cit-circuli
EGCH, erit DE æqualis DG: (cd G F.
ipfi c D æqualis ofienfa cit. ergo cr: ipfi
un cil: æqualis. æquilaterum igitur efl:
F. a D triangulum, ideoque ces ipfius an-

cCor. r. EUH son a» a D EG inter (e æquales:
Primi- , unt, 8c funt trianguli tres anguliiæqua- H
a 31.ptimi. les b duobus, mais. angulus igitur EGD

duarum reétomm tertia pars cit. fimiliter oflendetur a:
DGC duarum reétorum terria pars, 8c quoniam reéta linea

i 5 I c c [uper reétam E8 infiitenstan los qui deinceps fumas c
t l3-l’"""w26 B duobus reé’cis æquales ce cit; erit 8c reliquus ces

tertia ars duarum reétorum. anguli igitur EGD Da c cas
inter e flint. æquales. 8c qui ipfis ad Verticem (un: an-

d 18.pnimî.guli BGA AaF Fa a æquales d flint angulis lEG D D’Gc
ces. quare [ex anguli son DGC con BcA AGF FGE
inter le æquales flint. fed æquàles anguli æqualibus cir-

e26. tertîi-cumferentiis infii’tunt c. (ex igitur circumferentiæ AB 3c
i c1) DE EF FA inter fe funt æquales. ’æquales autem cir-

f29. tertii.cumferentias æquales f même lineæ fubtendunt. ergo &fex .
. reétæ lineæ (inter (e æquales fin: necefle eft, ac propterea æ-

quiiaterum cit ABCDFF hexagonum. dico. 8c æ uiangu- i
lum eiTe. quoniam enim circumferentia. AF circ erentiæ
F. D cfifæqualis, commuais ap onatur circumferentia A B c D :
tata igitur FA B c D circum erentia æqualis efl: toti circum-
ferentiæ E D c B A. ô: circumferentiæ quidem F A n en 4 an-
gulus FED infif’cit, circumferentiæ vero FDCFA infifiit

g a7. terni. angulus A F a. angulus igitur A F E angulo D E F efl g æqua-
lis. fimiliter afiendentur a: reliqui anguli hexagani A B en
E F, figillatim æquales utrique ipforum A F E F F. D. ergo æ-
quiangulum cit A BCDEF hexaganum. ofienfum autem cit
6c æquilaterum eflè: ô: defcriptuin efl: circula ABcDF F.

Iln data igitur circula hexagonum æquilaterum, 8: æquian-
gulum defcriptum cit. de facere oportebat.

Ex hac manifefium en: hexagani latus, ci quæ en: ex
centra circuliæquale efl’e. 8c fi pet punôta AFCDFF can-

, tingentes Circulum ducauius, circa Circulum defcrilîacenu

’ ’ ’ xa-
ù a



                                                                     

L 1 n E xq 1V.
» hexagonum æquilaterum 8c æquiangulum, canfequenter iis
; qu in pentagone dicta funt: 8c præterea fimilitcr in data
: hexagono Circulum infcribemus, a: circumfcribemus. (and

facere oportebat. -
PROP. XVI. PROBL.

I 171:1an circula guindcmganum zythum»: (9* agai-
augdlam Jejcribtrc.

Sir dams circulus A a ç DI oportet in A F c D circula quin-
deczâonum æquilaterum a: æquiangulum defcribere. Sir
AC tus trianguli quidem æquilateri in ipfo circula A a c n
defcripti, pentagoni vero æquilateri latus An. quarumigia
nupartiumeltAFan circu- . Alus quindçcim, earum circum-

ferentia quidem Ana, ter-
; maintiens circuli, erit quin-
. que; circumferentia veto An,
: que quinta cit circuli, erit
; uium. et reliquo. ne en:
2’ stratum. ecetur ne bifariam t -
. mpunéto F. quare utraque ipfarum un EC circ’utnferentiai
2 mm quintadecima pars el’tABCD circuli. fi igitur jungen-
i tu ne ne, æquales ipfis in continuum reàas lineas in cir-
. ado ABCD apternus, in ipfo quindacagonum æquilatea
ngâta: æquiangulum defcriptum erit. Qui facere opor-

. t q" ’Similiter autem iis quæ diéta fun: in pentagono, fi et
j circuli divifianes,cantingentes Circulum ducamus,circa ip uni
’ defcribetur quindecagonumxæquilaterum de æquiangulum

5j, manu infcribemus, a: circumfcr’ mus.

G EUCLIDIS

8: infuper data quindecagona æ uilatero 8c

9?



                                                                     

A;g EUCLIDIS
"ELEMENTORUM

L ne En 21321er s.

DEFINITIONES.

. I. » IlArs cil: magnitude Imagnitudinis, minot majoris,
quando minar majorem metitur.

Il.
Multiplex en: major minons, quapdo majorem miner

metitur. . f v A a
’ ’ III.’
, Praportio feu ratio cil: duarum magnitudinum ejufdein ge-

neris, fecmdum quantitatem, munis. quædam habitude.

I V.

Pro rtionem habere inter (a magnitudines dicuntur, quæ
multip ’catæ fe inviccm fuperare palTunt.

V V V. lIn eadem proportione magnitudinec aile dicuntur, prima
ad feeundam a: tertia ad quartam, quando prima: 8c tertiz
æque multiplices, facundæ 8c quartæ æque multiplieras,
juxta quamvrs multiplicatianem, attaque ummque, vel uni
mpennt,vel uni æquales iunt, vel uuà deficiunt, inter [e f

comparatæ. . A
V1. .-Magnitudines quæ candeur araportionem lichent, pra-

portionales vaaentur. ’ a .

l

i
L,

L
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q L 1 n n x. V.
Eumugnitudiuum Pra chadburn definz’tia au].

go apud Interface: tr "
lamenta faptimo, pro numeri: [aluni quuit. [il

Magnitudines dicuntur elfe propartianales,
quando Prima Seconds: a: Tertia Quittez-æ- .
quemultiplex cit, vel. eædem partes. .

Sedlbcc definitio Numeri: ü quantitaiiâu: cam-
menfæcbilibu: tantum campait s Allan ne cum î)-
niverfali: non fit, "Seul: Euclide in En: dermato
omnium Prapartionaliumproprùtam traduite re-

. iùitur 5 a alla grandi: [ubflituitur mimé magni-
tudz’numfieciei c V . unir. Interlm multumlaôorant
Impact: ut De i bien: Mo 10cl 46 Euclide ex-
pryîcam, exivulgo recepa morula Proportions;
hum defînitiane demanflrmt 5 jèd malta blé

i ab Mafia) quam Ma 46 bac. æadfic glandeur.
Primo Sint A a cr D quatuor magnitudinn que

A [un in and"): ratina: 5 prout in defimtione sa mag-
nitudimr in «dans ration: eflè oxponuntw.
Prima multiplex finaude, dico f5 tertio»:

7, cf: multiplicm Quant. Sites: gr. A æqualà in.
erit c æqualir. 5D. Capiatur cramera: quilibec a,

87.2?" WMWiM; - ..15pradllaqwfllozEtm l. A. 8.. c. p.
tudiuum A6266 Primæü er- a, la, "2c m],
tire cepiantur æquimultipfice:

. 2A 1c. Item mugdtudinum 3650 Secundcü Q53-
tæ "capiuntur æquemulti lice: x a a, a 10D. Etp’or
1’ defi’l- quinton,fizAÂtæquulu’Ian, "un acc-
î; gaule: lOD. ut quid A a? quintuplez: ex bypatbejî

11111.11: B, arum! 2A æquale: tan. unde ES 2c. æqualu
Ion. C5 c æquuli: 5D, hac cg]! erit a quintuplez: ip-n

D. q. e. d. Az G z ’ Secundo

9’.

tur, quam Euclide: in E-



                                                                     

il aa EucLinis ELFMIN-ranum
Secundo. Si A fît par: quævi: a, erit

c coder» par: iplîu: D. Num quia çll A ad n,ficut
D ad c. cumque A [à parrquædam n, erit a,
multiplex ipfiu: A; Mecque par primum cafum D
erit eade’m, multiplex ipfiu: c 63 palude c ea-
dem par: erit magnitudini: D ac qfl A affin: a.

. a. . v .q Tertio. Sic A æquali: quotlz’bet quorumvi:
. partium ipfiu: n. dico. E5 c’ oka æquulem cotidaux"

finilium partium ipfiu: D v. gr. A in fa continent
quorum partent 1’pr a quinquiers bac çfl, fi
A æquali: in, dico ë c (fié æqudlem 20.- Nom i
quoniam A ç]! ægualir gui multiplicando’ utram-
que par 4, nunc 4A que!" 5. n. Capiuntur ita-
gue æquimultiplioe: Prime f5.
Tertiæfiil. 4A 65 Ac. itema- A: 3:: c; me V

I Iiæ .æquimultzplice: Secundo 65 4A in 4c in
Quartz: jcil. in sa. 5 per de-
finitionem, ji4A fini «squale: in, crunt 40 æqua- ;
le: 5D. ut oflenfum 4l (I: 4A ogivale: inqudco- :.;
que 65 4c cagoule: orant in, Ed c æqualu .20. "
.’ e. d. ’

Upiverjaliter fic A æqualù "En erit c æquali: ;

à D. multiplicentur enim A 65 ’ L
cper m..EtvncâDper n. l .
a quantum Ëfl A "il"? mA nB’ me un
Il: au erit m A æquulz:
un 5 unde par defI gtam erit me. æquali: un 3 85 .

c aquali: in. q. a. d. j , ’ r

A: Bi: C: D

vu. ÉÏ



                                                                     

LIBER. V.

, V11. .do autem æque multi licium, multiplex quidem pri-
mæ uperaverit muitiplicem ecundæ, multiplex vero tertiæ
non fuperavetit multiplicem quartas, tune prima ad (coun-
dam majorem proportionem habere dicitur quam tarti:
ad quartam.

V l Il.
Analogia cit proportionum fimilituda. .

I X. iAnalogia vero in tribus terminis ad minimum confiait.

X.
Qando tres magnitudines proportionales flint, prima par!

tertiarn, duplicatam propartionem habere dicetur ejus quam
habet ad facundam. ’

X I.
Œando autem quatuor magnitudines funt proportionales,

prima ad quartant, triplicatam habere proportionem dicenir
ejus quam habet ad fecundam 8c femper deinceps, unaam-
plius, quoad analogia proceflârit.

’ XI].
Homologie, vel fimilis ratianis magnitudines, dicuntur

antecedentes quidem antecadentibus; canfequenres vero
confequentibus. .

l X111. IAlterna feu permutata ratio cit furn tia antecedenris ad
antecedentem, 8c canfequentis ad ca equentem.

. XIV. AInverfà ratio efl: fumptio confequentis ut antecedentis,
ad antecedentem, ut ad confequentem.

. - XV- . .Compofitio rationis en: (un: tio antecedentis nua cum
Confequente, tanquam unius, ipiâm confequentem.

X V1.
Divifio ratianis cit fumptio exceffus quo antecedens fu-
perat canfequentem,-ad ipfam confequentem.

G ’3 . X V Il.

10!



                                                                     

in EUCLIDIS EL’anaNtoaUM’
X V I I.

Converfio rationis cit fumptio antecedentis ad exceflüm
quo antecedens .ipfam canfequentem fuperat.

XVIII.
Ex æquo five ex æqualitate ratio cit, cum plates magm-

tudines exriterint, 8c alise iplîs numero æquales, quæ binæ
fumantur 8: in eadem proportione, rueritque ut in primis
magnitudinibus prima ad ultimam, ita in recuiidis magnitu-
dimbus prima ad ultimam: vei aliter, cit fumptio eXtrema-
rum par fubtraétionem mediarum. -

XIX.
Ordinata proportio en, quando fiierit ut antecedens ad

confiquenœm, ira antecedens ad confequentem, ut autem
canfequens ad aliam quampiam, itaiconfeque’ns ad aliani

quampiam. x x
Perturbata vera proportio en, quando tribus exîlt’entibus

magnitudinibus, 8: aliis ipfis numero æqualibus, firerit ut in
primis magnitudinibus autocedens ad confequentèm, ita in
ecundis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ut

autem in primis magnitudinibus confequens ad aliam quam-
piam, ita in [amadis alia quæpiam ad antecedentem.

A X I 0 M A T A.

. 1- ” .Ejul’dem five œqualium æque multiplices inter le .æquaç

les funt. ’ . v11. I
uarum eadem ue multi ex cit vei uarum æ uales

furStLæque multipliÎËS, 8c ipfâl inter li: funthuales. q

PROPOSITIO I. TH E0 REMA.
Si funin: guatcunçu; magnitudincs yuorcunque du?

guitudiuum, ægualium aimera, fingulæ fingulcrmu
«que .multiplicer, quatuplex a? au magnitudb um-
ur, ,totuplice: mon: à omnes omnium.

Sint quotcunque magnitudines A a en, quotcunque ma-
gnitudincm E F, æqualium numero, Gnguiæ iinguiarum mule

i i ’ mu -

(A
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Liman V.
multipliccs. dico quatiplex’ cit A B giflas E, totup1ices elfe a:
A8 CD fimul ipl’arum F. F fimul.. uoniam enim A3 raque
multiplex cit ipfius E, ac en ipfius F5 quot
magnitudines funt in A a æ uales ipfi E, A
toc erunt 8c in cn æquales ip F. dividatur
au quidem in partes ipiî E .æquales, quæ
fiat Ac ce; 8c cD dividatur .inipartes æ- G

uales ipfi F,’videlicet CH BD. erit igitur
multitudo partium en un æq lis multi-
tudini iplarum A6 on. 8c quoni AG cil: 3 E
squalis a, 8c CH æqualis F; erunt 8c AG
.cHæquales ipiis E F. eadem ratione quo-
niam on cit æqualis a, &HDipfiF; erunt.
au HD æquales i fis F. F. quot i itur (un:
in A8 æquales ipE F, rot funt in au a ’
on zquales ipfis EF. ergo quatuplex cit A! l A
ipfius E, complices erunt ô: au c D fimul
ipfirum a F fimul. Si igitur fuerint quatcun- D , F
que magnitudines quatcun ue magnitude U I l
num, æqualium numera,fingu?æ lingularurn saque multiplices,
quomplex cil: una magnitude unius, "remplias d’un! 6C
omnes omnium. (ëad emonihare aportebat.

PROP. II. THEOR.
Si prima ficuna’u’ reçue. multiplex finit ac tertio
. quarta, fuerit autem à) quintçficundar arque "tul-

tgolcx ne [extra grume; erit dium compojita "tu
cum gaina finaude «que multiplex tu; cerna cum

[un Quarto. .
Sir prima A8 facundae c æque multiplex, ac tertia Dt

uartæ F. fit autem 8c quinta ne .
ndæ c æque multi ex, ac A l Dfexta EH quartæ F. dico compo- 1

liman cum quinta (cil. A6 E lf ,c asque multiplicem elfe, 3
ac tertiam cum Èxta 9;. Du quar-
tæ F. onniam enim Aaæque mul-
tiplexe! c, ac DE ipfius F, uot G c, H F
magnitudineslimtiu AFæq es ’ i
c, tot eruut 8c in DE" aiguilles F. eadem ratione 8c que;
funt in na æqualcs c, tot Sain au arum: æ uales F. qu0E
igitur flint in v tata A a æquales c, toc erunt g: in tata D H
æquales F..erga quotuplex cit A a ipfius c, tomplex cit ô:

n . A .D a



                                                                     

"104. Evcmnis ELEMENTORUM
pH iplius F. a: compatira igitur prima cum quinta A0 fe*
cundæ c æque multiplex erit, ac tertia cum fexta DH
quartæ. F: quare fi lprima fecundæ æquo multiplex fuerit,
ac rama quartz, fuerit autem 8c quintafecundæ asque mul-
tiplex, ac fexta quartz; eritcompafita quoque prima cum

uinta saque multiplex (comme, ac tertia cum fexta quartz.
&md oportebat demanltrare. V v

PROP.III. THEOR.
Si prima fecumlie que multiplex fuerit oc Iertid

a a. hujua.

p us D. Q10niam enim

puante; [amariner autem le ue multipdce: prime
territ; erit à, ex caqua i, fumptarum utraque

utriufgue 4’714: multiplex, reliera guident fiCüflJÆa

altera verra quartz. . ’
Sit prima A fecundæ a æque multiplex ac tertia c quartz

p: 8c fumantur i (arum A c æque multiplices F. F en. dito
EF ue multip ’cem -
elleip usn,aCGHipfi- . F

EF æquo multiplex cit 1
ipfius A, aco H ipfius C;
. uot magnitudines (un: K l
in F.F æquales A, tat
erunt 8:: in a H æquales l

E

. wn-
a dividatur E F qui-
dem in magnitudines
ipfi A æquales EX xF;

GH vero dividaturi in .,magnitudines æquales c, videlicet GL LB. erit igitur ipfa-
rum a K K F multitudo æqualis multitudini ipfarum GL L H.
a: uaniam æquo multiplex cil: A Æfius a ac c ipfius D: æ-

A B G C D

quais autem Fripfi A, 8: a L i c, erit EK æque mul-
tiplex ipfius B, ac GL îpfius D. em ratiane æque multi-
p ex erit KF ipfius F, ac La ipfius D. quoniam igitur prima
EK facundæ a æque multiplex cit, ac tertia c L quartæ D;
ça autem de quinta KF feÇundæ B æque multiplex ac Texte.
LH- quartæ D: erit 8c compofita prima cum quinta EF, fe-
cundæ a æqu’e multiplex 4,ac terris. cum fexta a H, quartas
D. Si igitur prima facundæ æquo fuerit multiplex ac tertia.
quartæ, fumantur autem primæi 8c tertiæ æque multiplices:
erit 8c, ex æquali, fum tarum utraque utriufque æque multi-
plait, altera quidem Ætundæ, airera veto quartz. Quod

pitendiffe apartuit. ’ ’



                                                                     

’niam igitur E asque multiplex cil: l

L 1 a a a V.
PROP. 1V. THEOR.

Si prima ad lècundam tandem Imbet proportionne
guum tertio ad guartum: à 4’un multiplicer prime
à territ ad ægue mulliplicer [dundee à guerre,
juxta guamvi: multiplicationem, candeur proportio-
nem bolebunt, inter je comparait. -

Il"

Prima A ad feeundam a eandem proportianemhabeat
quam tertia c ad quartam D: 8c fumantur ipfarum quidem
A c utcun ne æque multipli-
ccs FF; ip m vero 84D aliæ
utcunque arque multiplices a H. ’
dico F. ad a ira elfe utF ad H.
Sumantur rurfus ipfarum E F æ-
que multiplices K L, 6c iplarum
a H arque multipliceSM N. quo-

ipfius A, atque’ F ipfius c; lù- l
muntur autem ipfarum F. F æque l
multiplices K L: erit K æque
multiplex A ipfius A, arque L ipfi-
usa. eadem ratione M .æque mul-

Wa.ae-
tiplex erit ipfius a, arque N ipfius E G M
D. 8c quoniam cit. ut A ad n ira
cad D. fumptæ autem funt ipla- L c» D Hi N
mm -A cæque multiplicesx L; là: iplarum a Daliæ cæ-
que multi lices M u: fi à K l’u-
perat M, uperabir 8c L ipfam N;
a: fi æqualis æqualis; 8c fi minai-
miner. funrque K L quidem ipfa-’
mm a ræque multiplices; M N
vero ipfarum a H aliæ-Wæpq
æquo multiplices. ut igitur a ad
a ira c erit F ad H. quare fi pri-’
ma ad facundam eandem habeat

proportionem quam renia ad -quartam, 8c æque multiplices primæ ac tertiæ ad æquo
multiplices facundæ ac quartas, juxta quamvis multiplicatio-
nem, candem proportionem habebunt, inter le compatatæ.
QIOd demonltrare oporrebat.
I Œoniam igitur demonflratum ef’c fi K fuperat M, L

ipfam N (apeure, ôtfi æqualis, æqualem elfe, 8: mimi”,

A minorem:

-----.---’!1

l les: hujlu.

rN

lu 5. Defin. .
bujus.

t r. Defin.
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c1. Odin.

a x. hujus.

la 2.. Axiom.
huila.

p a

Evcmms ÉLIMINTORUM
minorem: comtat etiam [in (apeura: K, 8c N fuperare ipiâm
L; 8c fi æqualis, æqualem dû; 8c fi minor, minorem; ac
propterea ut c ad 1-: tira efl’eH ad la. r i

au. Ex hoc manifeitum cil: fi quatuor magnitudines fini:-
pr0portionales, ô: inverfc proportionales elfe. ,

PROP. v. THEOR..
Simaguituio magnitudinis æque multiplex fit nique

4514M allant, (9’ "ligua "ligua: 4’786 multiplex
erit ac tata tonus.
Magnitude A a magnitudinis cn æque multiplex fit a.

que ablata AE ablatæcr. dico 8c reliquam a a reliquæ F D
æque multiplicem eflè atque mm A n B
rotins cr); (hotu le: enim en: AE ipfius
CF, totuplex bat EB ipfius c G. ac quo- l
niam AE æque multiplex cit cr: atqué E8
ipfius ce; erit a A E saque multiplex cr, î
ac An ipfius GF; ponitur autem æque mul- a l o

c

tiPICXAEÎlpfilJSCF, 3cm ipfiuscn.’ l
æque multip ex , igitur cit A a utriufque c 1? F
on; ac proptcrea c F’ipficn cil: b æqua- l
lis. commuois auferatur CF. reliqua igi-
tur G c ’æqualis cit reliquæ D p. icaque A D
quoniam AE æquo multiplex cit c F, ac E B ipfiuch, clique

p c G amadis D 1:; erit A r. saque multiplex c F, ac E a ipfius F D.
æquç multiplex autem ponitur AE ipfius en, ac A8 ipfiufi
c D. ergo 153- cit æque multiWÆXac A B ipfius c D. 86
reliquz igitur a B reliquæ F D æquo multiplex cit, 1:un (ou
A B totius c D. uare fi magnitudo magnitudinis æquo mul-
tiplcxlit atque ab ara ablatæ, 8c reliquat teliquæ’æque en:
multiplex, ac ton rotins. Quai oportebat demonltrare.

PROP. v-r: THEOR.
Si du maguitudines duarum magnitudiuuru glue
. multiplia: fint, à 4614M guidant fin: earun en:

figue multiplias, mm: à reliquæ w] eifdem 4:- f
gaula, val ipfarum «que multipliant.

Duæ mggnitudines A8 cn duarum ’magnitudinum E F
laque multiplias tint, 8c ablatæ A G c H earundem fin: asque
multiplices. dico ôé reliquas on un vel ipfis E F æquales f

cire,



                                                                     

L 1 3 a n V.
de, ve] ipfzrum saque multiplices. Si: enim primo en
æquzlis a. dicoôcnnipüpeflè æ-
qunlem. ponatur ipfirzqualiscx..8c
quoniamAcæque muplexeltsac
cnipfiusr; eibquecaquidcm arqua-
lis a; chero æqualis F: erit A8
æque multiplex I5, ac KH ipfius F.
. ne autem multiplex ponitur A a
1 iusz,ac coi lus p. ergoxflæ-
que multiplex p, ac c n ipfius r.
quoniam igitur unaque ipfatum. x H
c n cit æque multiplex F, erit K H æ-
qualis go. communis aufcratuac H-
e or i Kcreli æHDe æ-qîzgalis. (fic ’eit qllelis F. ô: H n
igitur ipfi n cit æqualis; ideoque on
ÎPfi E, 8: un ipfi F æqualis erit. fi-
militer demonfirabimus fi sa multi- -
plex filait ipfius E 8: Ë! D ipfius tr
æque multiplicem Si igitur duæ
magnitudines dium magnitudiniim
saque mulfiplices fiat, 8c ablatz quæ-
dam fint camndem æque multiplies,
erunt 8c reliquæ, vel eiûièm æquales,
vel ipfiirum æque multiplices. Quod
demonitrare oportebat.

PROP. VII. THEOR.

œn-

i vflguulc: 4d tandem tandem [tubent propériimem, 6’
curium au? dyades.

107

u x. hujlu.

Sint æquales magnitudines A a, alia 1136m qnævjs W’ .
tudo c. dico utramquelipiârum A a

; ad c candem proportionem habere:
v 8C c ad utramque A a fimilitet eau-
î demchabere proportionem. Suman-
g tut ipfarum A B saque multiplia»

q a, 8c ipfius c alla utcunque mul-
tiplex F. quoniam æquemul-
u ex efiDipfius A,ac zipüusn,
«à; A ipfi n mais; en: 6c!)
æquahs a; alla autem utcunque cil:
F. ergo fi n fuperat F, 8c a ipfam
F fuper:bit, 8c fi alis, æqualis;
,ôcfiminor,minor. fuma aqui-

dem
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4 ;.Defin.

A r. hujul.

Eucmms ELEMENTonUM,
dem ipfiirum A8 arque multiplices: r veto alin utcunque
multip ex ipfius c. erit igitur a ut A ad c. ira B ad ç. dico
infuper c ad utramque ipfardïn A a candem habere pro-

rtionem. iifdem enim continuais fimüiter ofiendemus D
npfi E æqualem elfe, fi igitur F fuperat n, ipfam Squoque a fu-
perabit; 8c fi æqualis, ualis; 8c fi miner, miner. arque
cit]! quidem ipiius c mu tiplex; o E Vero aliæ utcunque 1
æque multiplices ipfarum A a. ergo s ut c ad A, ita erit c ad l
a. Æquales igitur ad eaudem, eandem habent proportio- ’
nem, 8c eadem ad æquales. de oficndere oportebat. -

PROP. VIH. THEOR.
[næquulium magnituJinum major ad tandem, majorem 7

babel propormuem, 7mm miner : à «de»: udmi- ;
une"), majorem proportionem barbet, quam ad ma- ï.

Jorem. . **Sint inæquales magnitudines A8 c, a: fit A B major. fit
alla veto utcunque n. dico A8 ad D majorem habere pro- l
portionem quam c ad D. 8c v ad c majorem habere pro-
portionem quam ad au. menin A8 major cit quam c,
ponarur ipfi c æqualis n E, hoc rcit AB excedat c per AE. itaque ’ F .
AE aliquoties multiplicata ma- l
jor erit 3mm D. multiplicetur G
A a quoa fiat major quam D. I A
fitque ipfius multiplex F6 i fa D
major. quotuplex-autem ci FG ’
ipfius A E, totuplex fiat G H ipfius i l
E 3,; 8c K ipfius c. fumatur ctiam K H
i fius D dupla quidem L, tripla P,

fic deince s una amplius, quo- I

N

ad ca quæ umitur multiplex i-
pfius D, fiat rima uæ fit major I
quam K; fiti a N.. tque M mul- I
tiplex ipfius la proxime minor I l i
quam N. quoniam ira ne N prî- -
ma multiplex en: ip us n quæ M P L D
major cil: quam K; en: M non ma- a
jor quam K, hoc cil: x non erit miner quam u. 8c cum il
æque multiplex fitFG ipfius AE ac sa ipfius En, erit FG
æque multiplex A a ac P H ipfius A B 4, æquo autem multi-
plex cit sa ipfius AE ac K ipfius c, ergo FH æque multi-
plex cit au; ac K ipfiusc; hoc cit En K ipfarum au face:

unt



                                                                     

; minor erit m M, fed cil: ne major Km D, ergo rota
, PH major erit quam M &D. Ted M 86 D
L ipfi N, quia M cit multiplex ipfius D ipfi N proxime minor,
Î quare PH major erit quam N. unde cum PH fuperat N, x
j veto ipfam N non fuperat, 8c funt ru 8c x æque multiplias

L I n Il R. V. . Io)funt zque multipliœs. rurfiis quoniam c H saque multiplex i
dt ipfius a B ac x ipfius c, clique E B æqualis c erit 8: on ,
ipfi x æqualis 6. fed x non minor cit quam M non igitur G H afin

ul funt æquales

ipfarum au a: c, 8: cit N ipfius D alia multiplex ergo c un 67; Delà
ad D majorem rarionem habebit quam c ad D. Dico præte- MF”
rea 8: a ad c majorem habere roportionem, quam D ad ’
A n: iifdem enim confiruétis fimi iter ofiendemus N fuperare
x, vero F H non fuperare. arque cit Ni multiplex ipfius
D, PH x aliæ utcunque ipfarum A a c æque multiplices.
ergo D ad c majorem proportionem habet c, quam D ad n.
Inæqualium igitur magnitudinum major ad eandem majorem
habet proportionem, quam minor, 8c eadem ad minorem
majorem proportionem habet, quam ad majorem. (la!

ofiendere oportebat. v
PROP. 1x. THEORu

5km: ad tandem, tandem proportianem bahut, inter jà
47:44ch fun: ; à ad guai eadem, eaudem babel pro-

z

l

pomment, ipfa’ interfejuut 47144ch

Habeat enim utraque ipfarum A nad c eauderâxproportio-
nem. dico A ipfin æqualem elfe. mm fi non et æqualis,
non haberet a utraque ipfarum A a ad ean-.
dem, eaudem proportionem. habet autem. l

AJ æqualis igitur cil: A ipfi a. Habeat rurfus c
î.

2k enim in fit, non a habebit c ad utramque l C a8. hujus.
l

l

l

l

ad utramque ipfarum A in eandem propor- l
tionem. dico A æqualem elle ipfi a. nifi

l n candem proportionem. habet autem.
ergo la ipfi a neceiTario cil: ,æqualis; quæ l a

; igitur ad eaudem, eaudem progrortionem l
habent, æquales inter fe (uot: ad quas
eadem candem fiabetproportionem, ipfæ
rater e fun: æquales. 4 Quod demonltrare oportebat.

PROP.



                                                                     

310.

a 7. hujus.

b 8. hujus.

v nor, vel æqualiseft, Ve] major. æqualis urique non e115 s i

.fivx

Eucnms ELEMINTORUM
PROP. x. THEOR.

dal tandem proportionna babeutium 9M majorem pra-
partions,» baht, illa major rfi ; ad un me ne
dem mrjorm baht proportiaaem, i l miam (fi.
Habeat enim A ad c majorem proportionem, quam a ad

c.-dico A am nmajorem elfe. fi enim non cit major, vel
æqualis vel minor. æqualis autem non cit A ipfi a, nua-
queenimipfarumzl nadceandemhabe- "
ret a proportionem. arque eandem non l
habet. non igitur A ipfi n cil æqualis. fed A
nequeminoneit quam»; haberetbenim l
xad c minorem proportionem, quam n. v
atqui non habet minorem, non igitur A l .
minor cit quam a. ofienfum autemeit
neque eflêæqualem. ergo aquam a ma- . l
jor erit. babeat rurfus c ad a majorem . Il.
proportionem quam c ad la. dico n mi- j r
norem eflè quam A. fi enim non cil: mi-

ipfi a; etenim c ad utramque iplarum A B candem propor-
rionem 4 haberet. non habet autem. ergo A ipfi B non cit
æqualis.- fed neque major cit a quam a; haberet enim c
ad a minorem ôproportionem quam ad A. atqui non habet.
non igitur B quam A cit major. oitenfum autem efigneque
æqualem elle. ergo B minor erit quam A. Ad candem igitur
mpmtionem habentium quæ majorem proportionem ha-

, illa major cit; &ad quam eadem majorem habet pro-
portioncm, illa minor ei’t. de oportebaedemonitrare.

PROP. XI. THEOR.
9ere eidem eademfimt proportionn? (a! inter f: ca:-

dem faut. ,

x , . .
Sint enim ut indu ira c ad D: ut autem c adn ira l

ad r. dico ut A ad a, ira en: E ad F. fumantur enim ipfa-

G H KA A C n n E -----«
n ----.- D F1, M N ----mm quidem A c E æque multipliçes c H x; i [arum vero
en? alla: utcunque saque multiplrces LM N. ânonna: igi-

lur-



                                                                     

" tiplices M Ni; fi a H fu rat M, 8c K ipfam Nfuperabit; &fi
aqualis, æqualis; 8: miner, minor. (cd 6H fuperat M,&
;- c fuperabitL, a: fi æqualis, æqualis; a: fi minor miner;

’ L I a n a V. , unmefiutaadn,itacadn,8cfi1mptæfuntipfarum ne -
vaque multiplices on, 8cv ipfarum a D au: utcunquech

.2 MÜPIÎCCSLMC’ÎÎGi-upemhôtfli Mfuperabrt°& ’
a finqualis, æquali’s; &fi minot, minorÊ’fçi-nfirs quoniam, dl:

utc ad D, ira a ad F, 8c fumptæ funt ipi’arum c a saque
multiplias H K, ipfarutn vero D F alise utcunque æque mul- l I. mm. l

hujus.

quareficf anti famNiùperabit;ôcfi pualis,
æqualis; 8: l mugi, mincît. 8c funt G K quidem
A a æque multiplices; L N vero ipfarum n F alise utcunque
saque multiplices. ergo a ut A ad a,.ita erit n ad p. Quæ igi-
tu: eidem eædem (un: proportiones, ô: inter [e eadem funt.

(bail ofiendifiè oportuit. -o
iPROP. XII. THEOR.

Si yaotcunguc magnitudiues proportiaualcr fuerint; ut
ana antecedeutium ad Imam canfeçumtium, ita cg

a nmt antecedrntn aman ad aman coufiqueuter.

Sint quotcunque magnitudines proportionales a a c D
FF,&ut and a, ira fit cadD, ôtant! r. dico utaadis,
lmeflèac a adn Dr. fumantur enim ipfarum A c a æ-

C H V K - .A c. , E3-- , D...- . F...-
L M Nque multiplices o u x, a: ipfarum n D r allæ utcunque

r me multiplicest. M N. Œoniam’igitur ut A ad a, ira en:
Cid D,8c a ad a, ô: fumpræ funt ipfarum quidem a c r: asque
mnltipliccs G H K,i (arum veto un]? aliae utcun ue vaque
multiplices L M N9 fine fuperatt. a: ni farnM uperab1t,.y, Defin.
5H: ipfam N; Gel æqualis, æqua la; 8: l minot, minon 11qu-

. me: fi c fuperat L, fuperabunt ôte H K ipfas LMN;
8C il æqualis, æqualcsi 8c fi miam, minores. fumque o, 8c
G un ipfarum a, 8c A c a æquo multiplices, quoniam fi
ftlttrrntquotcunque magnitudines quotcunque magnitudinum,
îtqualiutn numero, fingulæ fingularum venge multiplias 54
quotuplex cil: una magnitudo unius,’ tomp ces b erunt au L’illjlïl. -
omues omnium. . Et eadem ratione L 8c M N ipfarum fin,
au n a fun: æque mabiplices. cit igitur a ut a ad a, ira

I . . a c a( x



                                                                     

au,

a 7. Defin.
hujus.

EUCLIDIS ELE’MEN’roRUM
A c E ad B D F. Qme fi quotcunque magnitudes proPor.
tionales fiierint, ut una antecedentium ad unam confequena
dom, ira erunt antecedentes omnes ad omnes confequentes.
Quod demonitrare oportebat. i

PR ,01). qu THEOR.
Si prima ad facuadam made»; bahut proportionem

7mm tartir: ad quartant, mm autem ad quartant
majorem proportzonem babeat quam gainait: ad fix-
tam: (affirma ad ficuudam majorem babebit pro-

. proportions": quam guiata ad fatum.
. Prima enim A ad feeundam B eaudem proportionern ha-
beat quam tertia c ad quartam D, renia autem c ad quartam
D majorem habeaf proportionem quam quinta n ad fextam
F. dico 8c primam A ad fecundam B majorem proportionem

M G , H
N K Lhabere, quam quintam E ad fextam F. Quoniam enim c ad

D majorem proportionem habet quam E ad F, funt quædam
ipfarum c E æque multiplices, 8c ipfarum DF aliæ utcun-
que æque multipliccs: ut multiplex A quidem cfuperet mul-
tiplicem D; multiplex veto n non (râpera multiplicem F.
fumantur. 8c fint ipfarum c a asque m tiplices c a, 8c ipi’a-
mm D F aliæ utcunque æque multiplices KL, ita ut o qui-
dem fuperet K: H vero ipfam L non ru ret: 8C quotu-

autem K i lus D, totuplex fit 8c N ipfius B. ô: quoniam
, ’ plex cil: G gipfius c, totuplex fit 8c M ipius A; quotuplex

6 y. Délit).

hujus.

ei’c ut A a Bita c ad D, 8c fumptæ (un: ipfarum ac æ-
que multiplices *M c, 8c ipfarum B D alise utcun ne asque
multiplices N K: fi 6 M fu erat N, 8c G ipfam K uperabit,
ô: fi æqualis, æqualis; ô: 1 minor, minor. fed c fuperat K.
ergo 8c M ipfam N fuperabit. H vero non fuperat LÇ [untque
M H ipfarum AFæque multiplicea, a: N L ipfarum B F aliæ
utcunque æ ne multiplices. ergo A ad’B majorem propor-
tionem habe it a quam E ad F. Si igitur prima ad fecun-
dam eaudem habeat proportionem quam tertia ad quatrain;
renia veto ad quartam majorem roportionem habeat quam
quinta ad fextam: a: prima ad ecundam majorem habebir
proportionem quam quinta ad [gram "(au oflendcic

oportebat. l PROP.



                                                                     

a L133: V. tu;PROP. IXIV. THEOR.
5 Si prima ad femmlam tandem fiabeat propartiomm

gram tartit 4d partant; prima autem majarfit
quam tafia, à jèamda quam 71mm: major erit; à

fi arguais, ÆïüûlÏJ ; évfi miner, mima

Prima enim A ad fecundam B candem proportionem ha-
beat quam renia c ad uartam D: major autem fit A quam
cî dico 8c a quam n majorem elfe. Œoniam enim A major

d cit quam c, 8c alia en: utcungue magni- l .3. 1mm,

v

tudo n, habebit a A ad a majorem pro-
portionem quam c adn; (cd utA ad a

la c ad D. ergo 8c c ado majoremha- 6 rs-hujusa
fi bebit f proportionem quam c ad n. ad l -" quam’vero eadem majorem proportxo- ne. hujus,

nem habct, illa minor c cit. quare D l
v cit miner quam B, ac ropterea a quam

n major erit. fimiliter emonftrabimlis 8c j .
fi A œqualis fitîpfi c,&nipfi D effe æ- A B c D
qualem; 8C fi A fit minor quam c, 8C a

, quàm D minorem cire. Si igitur prima ad fecundaçn candcm
habeaproportionem quam tertia ad quartam; prmga aurçm

A. major fit quam renia, 8c fecunda quam quarta major cm;
j 8c fi æqualis, æqualis; ôrfi miner, minon Qyod demon--
L; Eure oportebat.

PROP.’XV. THEOR.
Tarin inter fa comparait and»): babentpropartiamm

’ quam bahut tarzan 4’714: multiplicex.

Sir enim AB æquo multiplex c, ac ne ipfius a. dico ut c’-
; adF, itaeffeABadDE. (bonbon a A
a enim æque multiplex cit A a ipfi-
: use, ac DE ipfius r; quo: ma-
, itudines fun: in An œquales
. zpfi c, totidem cran: 8c in DE G
, æquales F. dividatur AB in ma-
. Ëutudines ipfi c æquales, quæ
’ nt ac ou H8; 8c DE divida- a
.2 tut in ,magnitudines æquales F,"
I videlicet in on KL LE; leritigi-
,, tut ipfirum AG on un multi-

tudo æqualis multitudini on KL B c s F
LE. 8:.quoniam æquales fumât; on un, funtque on K1.

. * u.



                                                                     

I l4.
A 7. hujus.
b n. hujus.

a 1;. hujus.

b u.hujlu.

c 14.. hujus.

d;.Def.

Eucunors ELEMENTORUM
LE inter fe æquales; une ad DK, itanerit ou ad tu, 8C
un ad La. arque erit a ut una antecedencium ad unam
confequentium, ita omnes antecedentes’ad omnes confe-
quentes: cit igitur ut ac ad DK, ira au ad DE. [cd A6
ipfi c efi: æqualis, 8: D K ipfi r. ergo ut c ad F, in erit au
ad DE. Partes igitur imerfe comparatæ eandem habcnt
proportionem quam habent earum æquo multiplias; .(ëod

ofiendendum fuit. aP R o i). xvr. THEOR.

Si quatuor magniturliner proportioka funint, à
permutant: propanimln «aux,

Sint quatuor magnitudines programmiez A B c D, fit-
que ut A ad a, ira c ad D. dico montas proportio-
nales elfe, videlicet ut A ad c, ira B ad D. Sumantur e-
nim ipfarum qui-
dem-A næque mul- E G
tiplicesa 1?,in A Cvero c Daliæ utcun. B
que æquo multipli-
ces G H. 8: uomam F-"’*”’- H
æquo multip ex dt E ipfins A, ac a ipfius a: partes autem

D.

inter fe comparatæ candem tubent a proportiouem quam,
habent earum æquo multiplices; erit ut A ad a ira a ad r. ut
autem aadnitac ad D. ergo 8c uqcad Diraâ a adF.
mrfus quoniam c H font ipfarum c D asque multiplices,
partes autem candeur proportionem barbent, Inter fe compa-
ratæquam habent earum arque multipliccs; erit a ut c ad D
ita c ad H. fcd une ad Daim E ad F. ergo 8:: ut E ad F
ita o ad H. quod f1 quatuor magnitudines proportionales
tint, prima autem major rfit quam tertia, 8c fecunda quam
narra major erit; 8c fi æqualis, æqualis; à: fiminor, miner.

.1 igitur a. (u crac c, 8c F ipfam Hfuperabit 8:5 æqualjs,
æqualis; 8c 1 minor, miner; funtque a a ip arum A a æquo
multiplices, Bac H ipfarum c D aliæ utcunque æquo mul-
tiplices, ergo d ut A ad c ira erit a ad D. Si igitur quatuor
magnitudines proportionales firerunt; 8c permutas: propor-
tionales orant. de oitendcre oportebar.

mon.



                                                                     

L138]! V. Il;PROP. xvn. THEOR.
. Si cmpofiw magnifiâtes fin! prqpartionaln, é- Ji-

m]: prwtianaler "ont. v - .
p. Sint comporta: magnitudînos to ’rtionales un a: on

on. hocofl: ut AïadBE,im (1:51:23 DE dico otiam di-
viras proportionalos elfe, videlicet ut au ad En in efl’e
cr ad on. fumantur enimipfarumquidem u, En en si)
æquo multiplices on un L u x
un, ipfirum veto sa FD alla:
ut uo æquo multiplicos x x
ngnëOŒam æquo multi lex en:

pouip us an, ac un ipÆlSEI; x
L erit A ou .ipfius un æquo multi-
ï plex, ac ont ipfius A a. æquo au-
i rom multiplex en: ou ipfius ut, A
- aCLu ipfius cr. ergo ex æquo H
.multiplex oit au, ac LM iphus

cr. rurfua quoniam æquo multi-
plexofivLu ipfius cr, ac un .
r on; erit 4.LM*æquo mul- G .A C L

il. nplox cr, ac LN ipfius en. (cd æquo multiplex erat LM
il ipfius cr, ac o x ipfius au; æquo igitur multiplex on: on
” ipfius au, ac LN ipfius en. quarooxLNipfarumAB CD
Î. æquo multiplicos orant. mrfus quoniam æquo multiplex on:
" aux ipfiusxn, ac un ipfius FD: efllautom &Kx ipfiusga
li æquo multiplex, ac N P ipfius FD; 8: oompofita H x ipfius
i En æquo multiplex ofibac MP ipfius FD. quam cum whig", p
" nua ad sa, ira on ad DE; 8c fumptæ fint ipfarum qui-
j’ dem au on æquo multiplices cx LN, ipfarum’ vero En I
’ FD aliæ utcunque æquo multiplices HX MF: fi a ex (un f. un
f peut Hx, 8:: L N filperabit M P5 &fiæqualis, æqualis; &fi m3.",
Î miner, minor. fupetot igiturox ipfam Hx, communique
; ablata 51198: on ipfam K x fupetabit. fed li o x- fuperat HX, "
L ô: Lu fuporat M a; itaque fuporat LN ipfim M P : commu-
nique M N ablata, 8c L M fuperabit N p. quare fi c H fuporat
j Kx, 8c LM ipfam N p fuporabit. fimilitcr domonltrabimus
t &fiou fit æqualis xx, &LM ipfilNPeflèæqualem; &fi

minor, minorem. l’un: autem sa LMipfarum un CF- æquo
multiplîcos, 8c ipfarum on on alias utcunque æquo mul-
tiplias tex N P. ergo: ut u: ad E8 ira erit CF. ad FD. Si

. Igitur ’compofitæ magnitudines tint pIÊÆortionales, 8c di-
t vifæ proportionales erunt. Quoddetno rare oportebat.

Ha PROP.

DM
.E F.



                                                                     

116 Eocrrols ELEMEN-roxom
PROP. XVIII. THEOR.

«Si a’ivifæ’ magnilmliner fin: proportionaleij à. empa-

, proportionalos efle, videlicet ur A5 ad un,

. a r7. hujus.

. b u; hujus.

c 14.. hujus.

trahira c D vol ad minorem quam F D, vel ad ma-

fitar proportionaler orant.
Sint divifæ magnitudines pro rrionales an a a c F F D:

hoc el’c ut A E ad a a, ira CF a F D. dico oriam compofiras

. . . . ArtaeflècoadDF. SI enim noneftur au l
ad un, ira c1) ad Dr; erit ut uad on,

jorem. fit primo ad minorem, nompe ad
DG. à: quoniam. cit ut A a ad a a, ira cD E F
ad DG, compofitæ. magnitudmes funt pro-
portionales, ergo 8c divifæ proportionales. .G
orunt n. oit igitur ut au ad En, iraCG ad
on. ponitur autem ut A E ad r. a, ira CF ad t B
En. quaro 8U urc G ad on, ira CF ad FD.
arcs prima major oit quam renia CF. ergo 8c chund!
DG quam quarra D F major c erit. (cd 85’ minor, quadrfion
non poteit. Non igitur off ut AB ad DE, ira C1) ad D G. fi-

Um-.--fl

.miliror oflendemus neque eiTo ad majorem DF.’ad

a x6. hujus.

la r7. bujus.

a n. hujur.

ipfiam igitur D F fit neceffo où. uare fi divi .rnagnirudi-
nos fint proportionales, 8c camp tæ proportionalos erunt.

(boa! oporrebat demonltrare. . i
PROP. XIX.-THEOR.

Si fuerit ut toto ad tapira, in: ablata ad 45141403 :
reliqua- aà’ reliquat): en: ut tata ad talant.

Sir enim ut rota A a ad totam c1), ira ablara A a ad abla-
tam CF. dico 8c reliquam En ad roli uam *
En ira elfe ut rota au ad rotam on. o-
niam enim oit ut rota A a ad rotam c n, ira l
A E ad CF. ô: pormurando cric a ut A a ad
au, ira CD ad cr. quoniam compofiræ
magnirudinos funt proportionales, 8c divifæ t F
proportionalos erunt b, ut igitur B a ad EA, I

A

C

E

ira DF ad FC: rurfufque pormurando ut a
3E ad-DF, ira na ad Fc. fed ut En ad CF,
ira pofita et]: A a ad on. .ôc reliqua c igitur B D
EB erit ad reliquam FD, ut rota A n ad to-
tam c D. Came fi fuerit ut rata ad totam, ira ablara ad ab-
latam, ô: reliquaad reliquam erit ut rota ad totam. Quai

demonflraro oportebar. ’ . Cor.



                                                                     

L 1 a a a. V. . 117Cor. Si quatuor magnitudinos roportionales ’fint, pet
converfionem .rationis proportion os erunt. Sir enim ut A3
ados, itacn ad DF, erit permutamb au ad on, iman
ad DF. quarocum cil: rota au ad rotant cn, ut ablaraBE
ad ablaram D F, erit 8: reliqua A a ad reliquam c F, ut rota
au ad roram c’D. quare rurfus permutando 8: invertendo
erit ut au ad A3, ira on adcr. quodoifpor converfio-

nom tarionis. . .PROP. xx, THEOR.
Sijint Ire: magnitua’ines, (à! aliæÏfir navrera argua.

lcs, que bingo lamanturqin" en cm proportione: ex
4071445 autem prima major fit, quam tenir: ; à quar-
la guàmfexta major erit ; 611i amadis, taudis;

étji miner, minon *
Sint tres magnitudinos A a c, 8: alise ipfis numero requa-

los D E F; binæ fumptæ fint in eadem proportione : fitquo

utaada,iraoada,8:uraadc,irait ’ad F”: ex æquali autem major fic A quam c. I
dico 8: D. quam F ma’orom efle 5 8: fi æ- , ,
ualis, æqualem; 8: miner, minorem. l r I

24mm enim A major ofl: quam c, alia u
vero oit utcunque a, 8: major ad candela
majorem habe: s proportionem quam mi-
ner; habebir a ad a majorem proportionem
quam ciad a. [cd ut A ad a, ira D ad r2; 8c
invertendo ut c ad a, ira F ad a. ergo 8:
D ad a majorem habet proportionem quam
F ad a. ad oandom veto gêoportionem ha-
benrium quæ majorem ha r proportionem, l
illa major à oit. major igitur oit D quam F. l l 5 1°.huJ-us.

I 48.hujus.
A B C

(militer ofiendemus 8: fi A fit æqualis c, 8c
D ipfi F æqualorn eile; 8: fi minor, minorem.
Si igitur tres magnitudines fuerinr, 8:aliæ ipfis
numero æqualos, uæ binæ fumantur, 8c in eadem pro-
portiono: ex æqu iaurom prima major fit quam renia; 8:
quarta quam fexra major erit; 8: fi æqualis, æqualis; 8: (i
minor, minon QIod ofiendoro oportobar. a

DE?

H3 ” ËRÔE



                                                                     

us Eucums Ernunnroxuu
j PROP. and. THEOR. i

Si fin: Ire: mgnindincs, à able ipfù me cyan. .
. les, que bina: jumantur é- in eadem opartirme ;
fit autem perturbata arum analogia: gaur a: Bali
prima major t 104m tanin ; à: quarta 9mm and
major erit; fi tqualixpçmlz’: ; èfi «Marmiton

Sint tres magnimdines groportiomles A n c, 8c aliæ ipfis
numero æquales D E F, inæ fumpræ 8: in eadem propor-

videlicel: ur A quidem ad a, ira a ad, F; ut ’
, veronadc,iraDadE;&exæqualiama-

efiè; 8c fi æqualis, æqualem; 8c fi minor,
minorem. Œoniam enim major cil: A quam

roporrionemquarncadmièdutaadn, 436
fmzadpzëcinvertendoutcadn, imam! a

tione. fit autem perrurbara earnm analogia, .

jor fit quam c. .dicoôc D quam F majorem ’ V

calmi!"- c, alia veto eft a; habebir I A ad B’majorern l

D. quam 8c a ad F majorem habebir pro-
pornonern quam n ad D. ad veto ea-
dem majorem proportionem in: mi-

hç.huju..nor en: 6. miner igitur en p quam D; ac I
groprerea D quam r major erit. [militer o-

endemus 8: fi A fit æqualis c, 8c D ipfi a
, elle æqualem; &fi miner, minorem. Siigi-

rur finr rres magnimdines, &aliæ ipfis æqua- D E F .
les numero, quæ binæ fumanrur a: in ea- I
dem proportion; fil: autem turban earum analogia: 8c
ex æquah autem prima major r quam terrir; 8c quarta quam
fexra major erit; 8c fi æqualis, æqualis; ô: fi minot, mon

de demonftrare oportebar. - .
PROP. XXII. THEOR.

Sifint quetmngzçe Magnitmiines, 0 alite 1))fi: marnera
47144151, qua: bine lamantin in eadem proportionc;
à ex ægmli in eadem proporà’anc (mut.

Sint quorcunqùe m itudines A if c, 8c aliæ ipûs numero i i
æquales D a F, binæ umpræ in eadem proponione,.hocefl:
’ur A quidem ad a, ira D ad a, ur autem a ad c ira z ad ad F.

* dico ô: ex æquali in eadem proportione elfe, ut A ad C, ira
D ad F. fumanrur enim ipfarum quidem A D asque multi-
onces c a; ipfàrurn vero n a aliæ utcunque æque m1915-

- I p me:



                                                                     

L i a n n "V.
puces n, a: ipfarum cr: aliæ utcunque que multiplias
un. aniarn igitur «en ut A ad
gitanada, a: fumpræfunt i-
pfirum A D æque multiplias
G H, a: ipfirum n a alias utcun-

,v que æque multiplices- x L; erit
un G ad x, in a ad L. eadem

oque ration: erit ut K ad M,
in]. un. a: cum (in: tresma-
gniardincs G KM, 8c aliæ ipfis
numero æquales a L n, binæ
firmpœ 8: in eadem proportione;
ex æqualibfiofuperarm, &H
ipùm N fuperabir; 8c fi æqudis,
requalis ’ ô: fi minot, miner. ,3
fimrque G H ipl’arum A D æque
multiplices, 8: M N ipfarum c F
aliæ utcunque æquo multiplices.
ut iârm A ad c, ira eritrDad
r. uare

fluate oporrebar.

or’

î En a à aq..huius..

î Î H. î bao.hujus.. i

;l l
l ! I

fi fin: quotcunque magnitudines, 8c alias ipfis nu- a Def. y.
mero æqunles, quæ binæ fumanrur in eadem pro"
8c ex æquali in eadem proportione arum. (E

’one, hujus.

damon-

P ROP. me. THEOR.
Sifint tu: magnimânn, à de ipfi: panera reçu

les, que bine jumantur tu
«dans optime; fit «tu:
pattu un arum Min: à:
et 4714411 à; «Je»: proportio-

ne mon. V I
Sint rres magnitudines A a c, 8:

aliæ ist Inumcro æquales, bina:
fumpræ in eadem proportione, D B
F5 fit auteur gemmant carum ç-
nalogia, hoc e fit ut Aadn, in E
adrr, 8cm and c, itaDadJ. dico.
urAadc,ira cfiènadr. Sumantur
ipfirum quidem A a D que mul-
tiplicesc a L: ipfitmm veroc a F
ahæ utcunque que multiplias x
M N.-& quoniam G a æque
tiplices fun: ipfarum A a, partes
autem candem habens proportion? quam , bien: arque

4 .

à;

J

l,

l

à Î

ï

Wh n-.---
1

l.--,...-..----:: a

-.--ç----a--r. °--P---------

A

rpfa-



                                                                     

C

tao Eocnxoxs ELEMENTORUM
11;.hujus.ip&mm multiplias: erit 4 ut A ad a, ira G ad H. 8: fimili

» rarione ut a ad F, ira M ad N. arque efl: ut and a, ira E ad
bu. hujru. F. ut 6 igitur c ad H, ira M ad N. rurfus quoniam cit ut a ado

ira D ad a, 8c fumpræ funr ipTarum a D æque multiplices a L,
ipfarum vero c E aliæ utcunque æque multiplices x M: erit
ut H ad K, ira L ad M. oitenfum autem cit 8c ut and H,- ira
eflè M ad N. quoniam igitur rres magnitudines proportio-
nales funr G H K, 8c aliæ ipfis numero æquales L M N, bi-

, næ fumpræ in eadem proportione, eflque iplârum perturbata
un 1105W. analogia; ex æquali, fi c a fuperar K, &L ipfam N (uper:-

bir ;’& fi æqualis, æqualis; 8c fi minor, miner. funr autem
G L ipfarurn A D æque multiplices: 8c x N æque multipli-
ces ipfarum c r. ur igitur Alad c, ira erit D ad F. (hardi
fuerinr ries magnitudmes, 8c aliæ ipfis numero æquales, quæ
bina: fumarîrur in eadem proportione, fit autem perrurbara
earum analogia; 8: ex æquali in eadem propOrrione erunr.
(110d demonfirare oportebar. x

PROP. .XXIV. THEOR.
Si prima ad faunin»: tandem» bahut proportionm,

quam terrir; ad guarani; bahut autem 6’ 7mm
adjèmmiam propartionent’eandcm, gram, [bitta ad
quartant; à) rampafita prima cum 9mm affectat-
dam tandem proportionem-babebit, 7144m latin mon

juta ad gantant. - l
Prima A a ad feeundam c enndem habearproporrionem,

lluam rertia D E ad quart m F. ’habeat a I
autem 8c quinra n G ad] fecundam c -
proportionem candeur q am fexra E H
ad quarram F. dico 8c comFofiram pri-
mam cum quinra. A G ad ecundam c
candem proportionem habere, quam
rerriam cum fexra D H ad quartam
p. oniam enim el’r ur ne ad c, ira . E
E a a la; erit invertendo ut c ad BG,
ira F ad en. 8c quoniam ur A a adc,

’ ira cit DE ad F : ut autem c ad a c, ira
4 1’51"11."er ad E H; erirc ex æquali ur A Bad a G,

ira D a ad EH. quod cum divifæ ma-
gnitudines fin: pr’o rtionales, &com- !

l, ,8. hujupofitæ proportion es 6 enim. ur igitur

A6 adGn,iraeltDHadI-1E:fed& A c rabypoth- pt c c a ad c, ira a a ad r. ergo, ex A æquali, in A6 ad c, in

I

I

l .

l



                                                                     

. L r. a a a. .V.erit on ad r. Sfigirur prima ad ferundam candeur habear
11 Il

ro rrionem quam renia ad quarram: habear autem 8:
grimpa ad feeundam proportionem eandem uam [cm ad
quamm: 8: compofira prima cum quinta ad ecuDdam can-
cm proportionem habebir quam renia cum fexra adquar-

tam. (Eu! ofiendere oporrebar.

PROWW. THEOR.
Si gueuler magnitua’zhèrfuerint proportioiraln, impri-

me ipfirùm à Minima, imbu: religai: majore:
877011. i

Sint quatuor magnirudines proportionales A a c D a a; 8:
fic ur an ad en, ira a ad r. firaurem maximaipfarum au
&Fminima. dicou; 8: F ipiis cn n
E majores elle. ponarur enim ipfi qui-
dem a æqualis A G, ipfi vero F æqua-
liscn. Œoniam igitur cit urus ad
CD,ira a ad 1:: eûque AGæqualis a,
&CH æqualisr, erit ur A! ad Dc,
ira A Gad ca. 8: quoniam ut rota
au ad roramcn, ira abiaraAG ad ab-
laram c H; 8: reliqua on ad reliquam
un erit a ut totaAB ad AD toram.
major auremeit AB quam en. er o
8: on quam HD major erit. qu
aux: ac, fit æqualis ipfi a, 8: en
ipfir; erunrAG8cripfi en 8: næ-
quales. fi autem inæqualibus æqualia
addanrur, rota inæqualia erunr. ergo

l

l

A

D

I

l.

l

1.
C E

l

I

F

n h 1,.hnjus.

G a HD inæqualibus exifienribus, qui e cum GB fit ma"or
fi ipfi quidem G a addanrur AG 8: Fïpipfi vero H D ad au3
tur c a 8: a : fient A a 8: F, ipfis on 8: a necciTario majores.
Si igitur quatuor magnitudines fuerinr proportionales, maxi-
ma ipfarum 8: . minima, duabus reli
(and demonitrare oportebar.

qui: majores erunr.

EUCLIDIS



                                                                     

un l

.EuCLIDIs
ELEMENÎORUM

LIBER szxrps.’

DEFINITIONES.

Imiles figuræ maili-
neæ fun: uæ 8: fin-
gulos os æqualcs

luisent, ê: circa. zquales au.
gales Inter: proportiomlia.

I.

11.  

Recîprocæ figura: (un:
quando in umque figura
antecedenœs,& confisquen-
tes ntionmn maint tu.

Extrema ac media ration: [cari rem linea dicitur, quan’
III.

«in

do fit ut ton ad majus fegmentum, in majus fegmentum
ad minus,

1V. 1



                                                                     

[des]: V1. x Il n;
I. v.

1 Altitude cujufque ligua.
et]: linea perpendialhris, quæ
à vertice ad ducitur.

1 V.Ratio ex rationibus componi dicitur; uapdo ragionum
quantitates inter fe multiplicatæ, aliquun cum: maman.

PROPOSITIQ1Le
THEQREMA

fiiangala, à araflelcgramma coulent: baient al-
’titudinm, tirer [:th ut

Sint triangule quidem un: ACD, llelogamma vero
a c c F, quæ candem htbeant «mm, videlicet perpen-

’ dicularemà punao au! BD duétam. dico lut bafis ne ad
en bafim, ira efièuiangulum un: ad triangulum ACD, 8:
parafielogrammum no ad CF patauelogrammum. produca-  

,tursnexutraquepartead ezA r ’punas a L, a: ipfi quidem .
s c bali æqmles quotcunque

æEÏGnanÇur acca,ipfi vero K
en nantur quotcun- » -queæqu es px un, &AG

en a: AL jungzntur.Qlo- -miginucnnccùin-H a n c. n xr ter fe æquales funt, «un: 8c triangulz me un un:
inter a fie æqualia. ergo quotuplex dt bafis ne ipfius acasg-Prîwî-
Mis, tomplex cit A ac trian hlm uimguli Ale.
mione quotu le: efl: L c 18 ipfius barn en, totupm;
dl a: trumgu m ALC i Gus ACD trianguli: 8c fi æqua-

 .; lis en: Ha tufs baficn, trinngulum un: trianguIOALc
Ç; dt a æquale: ô: fi bafis ne bafim c L fuperat, 8c triangu-

lummnc filperabit triangulum ALC: &fi minorI minus.
quatuor igitur unguitudinibus exifiendbus, videlicet duabus

ne on 8c duobus triangulis ARC AcD, fumpu
fient tuque maîziplicin un: quidem ne, 8mn aigu. li,

. v1 ncet

,4 4....À kA



                                                                     

x

c4!.prirni.ABC duplum eft- c paral-

114 Eucunis ELaMnNTont-JM
videlicet bafis ne, 8c un triangulum: bafis vero en, a:
trianguli ACD, alia utcunque æque multi licia, nempe CL
abafis, 8c A LC trian lum 5 atque ofienlgtn cit fi ne bali!
bafim CL fuperat, trian- F. A I,

.gulum AHC fuperare trian- ’*
gulnm .4ch 86 fi æqualis,
æquale; 8c fi minot, mi- Kmet]. nus. dtigimr but ne bafis

1m"- ad bafim c D, ira triangu-
lum A ne ad aco triangu-
lum. de quoniam trianguli

infinitifn mum ne ad C F Earallelogrammum; erit d ut ne
bafim on, ira para

habent altitudinem, inter [e funt ut bafes. de demon-
tinte oportebat. , .

PROP. Il. THEOR.
Si uni lutera»: trianguli paralela gamin»: rafla lima *

11:37.: fucrit, propartzbnaliter [acabit ipfius .triangufi
lutera. à fi trianguli lutera proportianalzter fiât

fatum, 7ms fiâione: conjungit» rafla linea, reliquo
trianguli lateri panifiait: erit. «
Triangulit enim A B c uni laterum a c, parallela ducatur DE-

dico ut- DE ad DA, ira eflè CE ad sa. jungantur. DE en.
a 37.prîmi. triangulum igitur a D E trian o c D E efi: a æquale,1n eadem

enim fun: bafi.D E, 8c in ci dem pl? 8c ne arallelis; ahud ;
autem trianguium efl: un: [bd æqualia a idem candem ;

5 7. quinti. babent 6 proportionem; ergo ut triangulum a DE ad trianglr ;
lum aux, ita efl: en]; triangulum ad triangulum un. q

c x. hujus. ut autem triangulum n D a ad triangulum A D a, ira ç. cit un 4
ad D A; mm cum tandem altitudinem habeant, v1delicet
perpenditularem a unâo E ad an duôtam, inter fe (un:
ut baies. 8c oh ean cm caufam ut cm: triangulum ad tri- -
a’ngulum un, ira CE ad sa. 8c igitur ut au ad na,

lr-r-quinri-ita dt d ca. advÎEA- Et fi trianguli Mac latera a a 4c

. . . PN-

HGBC ID xlei ammum a c, 8c trianguli A en parallelogrammutn ac L
dup nm ç, partes autem cum pariter multiplicibus candem à:
inter fe .proportionem habent: igitur ut ABC triangulum ad ;
triangulum ac n, ita parallelogrammum EC ad CF paralle- ;
logrammum. quoniam igitur oitenfum ef’t ut bafis a c ad en 3
bafim, ita eflè A]! c triangulum ad trianguium au); ut au- ;
rem A a c triangulum ad triangulu’m A c p, ita parafiem ;

s
e10 ammum ne ad PC parallelogram- 7

mum. Quare triangulërôc parallelogramma que: eaudem .-



                                                                     

l gulum un candem habear proportio-
ï’ me; erit une triangulum f triangule

a cor. squale; 8c (nm: in eadem bafi . I
î DE. æqualia autem triangula, Sein ea- ’ v - v A - r
ï dem bafi confirma, etiam in eifdemz flint parallelis. ergo g ;9.primi.
:- on ipfi ne dparallela cit. Si igitur uni laterum trian li’

a am

’r ca angulus angulo con æ-

x

1.13111 VL - .4 la:4 proportionaliter feâa fint, i. e. ut on ad DA, ira fit en a
ad a A; .ôc jtm arur n a. dico D Edpfi 3 c paralldam
elfe. iifdem con uCtis, quoniam cil:
ut on ad DA, ira CE ad E4; ut au- A
lem nDad 13A, irai r cit une rriangu--
Ium ad rriangulum A D E; 8: ut c E (ad
sa, ira c DE rriangulurn r ad triangu-
lum une, erit ut rriangulum son ad
Mura A DE, itafCDE triangulum
ad triangulum un. quad cum utrum-
que triangulorum nm: CDE ad trian-

reéta linea duéla ’fucrit, proportions irer. gouda quæ
a bit ipfius rrianguli latera. a: fi rrianguli larera propor-v

tionaliter feaa fuerint, quæ feCtiones conjungit mâta linea
à reliquo trianguli lateri parallela erit. Qui oportebat des

monfirare..
a.

PROP. III. THEOR.
Â, Si Magali angulus bifiriam fieetur, .femwauteni à

linga m refis linea Ieoet etiam bqfim; bali: pour: .
tandem proportionna babelmnt, 7mm. reliqua trianf l
guli lutera. à! fibujîs parte: eandem proportionem I k
brabant, 7mm relique trianguli lutera; quæ à
lice ad fiâionem Junior refis linea, trianguli tangua ,

la»; bifkriam jèmbit. J I
Sir trianguluni au, 8c feeetur angulus une bifariam4 7 . - 1

métalinea an. dico utnn ad Dc,ira elfe sa ad AC. dia-:9 mm]
f mur pet C ipfi D A paralle- 5’ï M525, &produaza Bacon- . v . 63x.primi.
s mat cum ipfa in E pun- .. I. .- r ., au. (ëoniam igitur in pa-. , A

lTiallleealas A D 5c incidit redit

quædam A c, erit c A "a. Fini,
(palis; fedCAxD’ lus po- in D c
mur æqualis mm au). ergo 8: un) ipfi ACE angulo

i æqualis erit. rurfus quoniam in parallelas AD a c méta
linea



                                                                     

ne Evcuors ELEMINTORUM
linea un a incidit, exterior angulus sanæqualis eft tinte- l
riori 43C. ofienfus autemeft &angulus acaangulo 8A D -

’ . ergo 8c ACE ipfi onc æqualis erit: ac propterea -
d 16. primi. lama au. æqualed lateri AC. 8c quoniam uni larerum trian- î

guli ses, videlicet ipfi ac
, L 1m)... paruliela duéta cit en; erit a E

- , utnoadoc,itanaadan; .æqualis autem en: A s ipli Ac. A
f7,q.1n.i,eftigirurfutnnadnc,ita "

na ad ac. Etfifitutnnad
ne, ira sa ad ac,&aoi
tingatur. dico angulumuc a n c 5ifariam feCtheflèreàa linea au. üfdern enim confitu- *

. au, uoniatn dtut un adnc, ira na Mac; fed 8k ut ï:
3 z- Il"mon Dc, ira (au ad a erenim uni laterum trianguli g

ses, videlicet ipfi ac mâle]: duâa efl: Av, erit Gent A;
sa ad ne, ira sa ad ne. ergo AC citaæflualis au, ac a:

pterea 8c angulus LEcauguloiaca æq ’ iod-angu-
us quidem au: cit æqualishangulo exteriori au); an- -.

bz,.primi.gulus veto ACE æqualisbalterno en). quareë: nanan- :.
lus ipfi car) æqualis erit. angulus igitur ne bifariam

eâus en: redta linea A D. Ergo fi rrianguli angulus bifa- 1
riam fecetur, fecans autem angulum reàa linea etiarn ba- le
fim feeer; baiis partes candeur roportionem habebunt, a:
quam reliqua triangulii latent. fi bafis partes candem
,proportionem habeant, quam reliqua trianguli latera ;’quæ à
vertice ad feâioncm ducitur reâalinea, trianguli angulum
bifariam (habit, de oportebat demonfinre.

PRO P. 1v. THEOR.

gniangulorum triangulomm lutera ou circa»: 47m-
.rongalo: funt,pr0portionaliafi4nt; a. bomloga,five

ejtfdem ration: [and lutera 7M ÆfW aiguë:

Inhalation -Sint æquiangula triangula au c au, qui: angulum qui-
dem ABC angulo vos, angulum vero ACB anguIODEC
æqualem habeant, 8: præterea augulum une :ËËMD
on a. dico triangulorum A a c n c a ’pro nionalia la-
rera quæ funt c1rca æquales angulos; homologa, five t
ejufdem rationis latent elfe quæ æqualibus angulis (ub- ’
rendunrur. ponarur ne in direérurn ipfi cn- Et quoniam î
anguli aux: aco duobus mais minoresaiimr, æqualis au-
temeit angine A168 angulo une; erunt ne Duc an-guli

4 r7.primi.



                                                                     

. L. I a. l on. VL. ’ sa;1; Fin duobus mais minores; quare 34 a D MW me;
I e connurent b; producantur, 8e oonveniant in punéto ruraux.
r? a: 940mm angulus D02 efi æqualis angulo 411c; erirPflmî-
g: tu ipfi oc parallela. rur- F . a, i’ .fias quoniam æqualis cit an- ’9’ m

gulusacu angulonac, pa-
rallelac erit AC ipfi au. pa- A
rallelogrammum igitur eût
FACD5 ac propterea en .
qufidem ipfi cællsmàcvero

ÎYIFDCltd ’. uo- n » . . Ai uni m3311: trianggli r n a, videlicet ipfi pgnmlela434’9’m fi;
1.. duaa efl: AC, erit: ut sa ad et, ira ne adent. Walùemhujua.
Ï amenoit-na ipfi on. ut igimrna arion. in 8c ad ce,
L; &permutando ut sa ad ne ira cn ad ce. rurfua quoniam
1’, en parallela citer, eriteutnc mica, ira en ad ne. radin.un
" au eflæqualis ac. ergo ut Incadce, itaAC ad DE. pen-
,ÎL mutando igitur, ut ac ad ca itac aad En. icaque quoniam
2’ oitenfum cd, ut au ad ne iramcad ce, ut autemgncad
;. ca ira c a ad En : erit x ex æquali; ut n A ad Anita cuadnxquinxî.
g. ne. vÆquiangulorum igitur triangalorum r ’onalia ,
[Î fiant latent quæ æquales angulos. omologa,
ï; five ejuûiem ratioms, larera fun: qua: arqualibus. angulis fuir
f; tenduntur. Qui demonitrare oporrebar;

mon v. THEOR. l »
g’ Si duo triangule lutera proportionnât; haletant, aquicu-

gala emmi triangule, à 4’7144163 baladant angulos
guibre: bomologa lutera jubiena’untur.

.,»

w

la Sint duo trian la un on, quælatera reportwn’ dia
,, habeant, hoc cinglât ut au quidem ad ac, ira son ad a r: ut
autem ne ad ca, ira a? ad en: .8: adhuc ut sa ad AC,
’c’ ira un ad DE dico rrian- A o

gulum ARC triangule DE?
, æquiangulum elfe, 8c arqua-

? les habere angulos quibus
homologa latera fubrendun-
à” rur, angulum quidem A ne I
fiangulo par, augulum ve- i A
Aro son angulo un, 8: l aï præterea angulum Bac angulo E DF- Confiituatur enim a. zglP,;m;.
5’ ad reétam lineam a r, 8c ad punéta in i fa a r, angulo qui- p
"dem onc æqualis angulus ne; angu autem 1302m3!!-

1, us
C E r



                                                                     

12.8

l Cor. 3a.
primi.

Euc 1.1018 ELEMENTORUM
galas a F G. quare reliquus a A c angulus b reliquo a a F cit
æqualis. ideoque æquiangulum cit triangulum AB c trian-
gulo se F. triangulorum igitur ARC EGF proportionalia
unt latera quæ æ ualibus angulis fubtenduntur. ergo ut A a

. zombi-i adncc, iraca EF. redut A8 ad ne, ira DE ad EF. ut
"41m" ’igtrur DE aduF, ira dcsad

a 9. quinti.

a 2.3.primi.

Dliîpfi m æqualis.Eadem ra-
rione 86 D F æqualis Fa; ita-
que quoniam D E cit æqualis
ac, commuais autem a F;
duæ DE El? duabuscu EF æqualesfungôc bafisnrbafiFG

A

a F. quad cum utraquei fa. I D .mm D a a c ad me; eau en:
r0 ornonern at enta

’ a
’. æqualis. angulus igitur Dur cit æqualis f angulo sur, ô:

D sa trian lurn æ uale triangulo G EF, 86 reliqui anguli
reliquis anâuuüs muges, quibus æqualia latera fubguduntur.
ergo angulus quidem D’air efi æqualis angulo ce F, angu-
lus vero EDF æqualis angulo un, 8c quoniam. angulus
par cil æqualisanguloch, &angulus c EF anguloABc,
erit 8c angulus ch’angulo FED æqualis. eadem ration:
8c angulus A c s æqualis et]: angulo DF F, 8: adhuc angulus
ad A angulo ad D. cr o ABC triangulum triangulo ont?
æquiangulum erit. Si igitur duo triangula latera pro rtio-
Dalia habeant, æquian la erunt triangula, 8c æqu- es ha-
bebunt angulos q i homologa latera fubrcndunrur.
de oporrebat demonflrare.

PROP. VI. THEOR.
Si duo triangule unum anguleux uni angulo arquaient lur-

beent, cirre tonale: autem angulo: latere proportio-
nelie ; æquiengule erunt triangule, é- æyuele: Imbe-
bunt angulo: gerbe: bomologe latere julienduntur.

Sint duo triangule. A n c DEF, unum angulum a A C uni
angulo a D F æqualem habentia, circa æquales autem angu-
los larera proportionalii, hoc cit, fit ut naoad A c, ira
en ad DE. dico triangulurn a ne triangulo DEF æ-
quiangulum elle, 8c ongulum quidem nec habere æ.
Ëmlem angulo par; angulum vero ace angulo DFE.

onfiiruatur n enim ad rectum lineam DF, 8:, ad pun-
éta in ipfa D F, alterutri angulorum BAC EDF æqualis
angulus FDG, angulo autem A c aæqualis DFG. reliquus

. igitur
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L133: V1.4
igitur ad a. reliîuo ad a en Il æ mais. ergo triangu-
mm A BC "must! 0 dDGF æquiangu um en; ac propterea
ut 13A ad Ac 1ta-ceft on ad DE: ponitur autemôcutaA
adAC, na EDad DF. ut A

Iigiturdsnadngitacn Dad DF. quare a D æqualis »
efl a ipfi ne, 8c communis
D a. ergo duce En D F dua-
bus on DF æquales (un:

V .8: angulus EDF, angulo -
on? e æqualisgbafisigitur B c E
a a en: f æqualis bafi ac, triangulumque D E F æquale trian-
gulo GDF, 8c reliqui anguli reliquis angulis æqualcs, alter

; alteri, quibus æqualia latera fubtenduntur. ergo angulus
quidem nec dt æqualis angulo on 5 angulus vero ad c

; angulo ad a. (cd angulus D FG mais en: angulo A c a: 8c
; angulus igitur A en angulo DFE cit æqualis. ponitur autem
1 ô: a A c angulus æqualis angulo EDF. ergo 8c reliquus qui
L ad a æqualis cit reliquo ad a. æ uiangulum igitur cit tri-

angulum Anc triangule par. uare fi duo triangula u-
n num angulum uni angulo æqualem habeant, circa æquales
L- autem angulos latera roportionalia; æquiangula erunt tri-

angula, 8c æquales hagebunt angulOs quibus homologa la-
tcra fabtcndunnm Œod ofiendetc oportebat;

PROP. "VII. THEOR.
Si duo triangula «mon angulum ami angulo and"):

hâtant, circa alios autem angulo: lutera proportionn-
Iià, à. religuorum ramingue [iman], ne! minorem,

. w] mm minorem rafla, æçuîangula cran: triangula;
(634714415 babelmnt angulo: circa 9qu lutera fun:
proportionalia.

Sint duo triangula A ne DE F, unum angulum uni angulo
æqualem habèntia, videlicet angulum BAC angulo EDF

I æqualem, circa alios autem angulos A BC DE F latcra pro-

G

I 2 9
tu (For: 31.;
pnmx.

c4. hujus. t
d u.quimî.

e 9. quinti.

f 4.. primi.

V portionalia, ut fit D a ad DF, ficut A B ad a c: 8c reliquorum ’
  qui ad c F. utrumquc fimul minorem vel non minorem

reâo. dico triangulum ARC triangule DEF æquiangulum
1 cflè; angulumque ABCæqualem angulo par, 8c reliquan
ï videlicet qui ad c reliquo qui ad F æqualcm. 8j inæquahs
; et! angulus A ac angulo par, unus ipforum major erit; fit
Il, major A 3c: 8c comtituatur 4 ad redam lineam AB, 8c ad
; punétum in ipfa a, angulo pal F æqualis angulus mac. 8c

. no-ï q
a a3.prïmi.
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6 Cor. ;a.
primi.
r: 4.. hujus.

d 9. quinti.

c 5. prîmî.

I

a Cor. 37..
primi. v
6 4.. hujus.

Eucunrs ELEMENTORUM
quoniam angulus quidem A eft æqualis angulo wwusvero
ABG angulo par: erit reliquus un; reliquo DFE aqua-
lisi. æquiangulum igitureit ancmgulum triangulapxr.
quare ut tu adnc, fic DE A

adar:utqueDEadaF,fic l Dponitur A]; ad a c. ut igi-
tur A’B adac, fic A]! ad ne.

quod cum An ad utramque ne .
ne eandem habeat proportio- G
nem, erit ne ipfi ne æqua- ZB C 1-2 Plis d :ac pro terea angulus ad
c en: æqu 18 angulo Bec. quare uterque Tom ses
ne c miner cit radio, igitur qui ci deinceps AGB major
en: reé’to. arque oflenfiis dt au us A a a æqualis angulo qui
ad r.-augulus igitur qui ad a r o major cit. «qui nimrnon
major: cum c non cit major mél-.0, quod cit abâdum. non.
igitur inæqualis efi angulus A a c angulo D a r. ergo ipfi dt
æqualis. ei’c autem 8c angulus au æqualis ci qui ad D. ’
quare 8: reliquus qui ad c æqualis reli un qui adr. æq i
[nm igitur cit A B c triangulum trian o par. Si igitur uo
triangula onum angulum uni angulo æ ualem babeant, circa
alios autem angulos larera proportio in, a: reliquorum u-
trumque fimkul, val minorem, vei non minorem reéto: æ-
quiangula erunt- tri a, 8c æquales habebunt angulos
circa quos proportio in (un: latera. de oportebat de-

monfirare. P i .PROP. VIII. THEOR.
Si in triangule reflaûgulo, ab angulo rafla ad bafim per-

pendiculari: ducatur ; qu adper radicularmjant
triangula, mi, à inter fifimi i4 faut.

Sir triangulum reétangulurn A a c, reôtum habens angu-
lum BAC: 8c a punéto A ad ac perpendicularis ducamr

AD. dico triangula A BD , AA D c toti triangulo A B c, 8c
inter fe fimilia cire. QIOIIÂ-
am enim angulus a A c cit æ-
qualis angulo ADB, reétus
enim uterque cit, 8c angu-
lus ad a communis duobus B D c
trianguli3ABc ABD;crit. Hreliquus A c a reliquo a AD æqualis. æquiangulum igitur efi
triangulum A ac triangulo A BD. quare b ut ac qua: Tub-
tendic angulurn reâumœrianguli A ne, ad sa fubtenden-

’ A » rem



                                                                     

I L133]: VI. "e131tem angulum refluai trianguli A BD, fic ipia A a fubtendens
angulum ad c trianguh 413c, ad DE fubtendentern angu- i
lum ;æqualem angulo ad c, videlicet BAD ipfius un) tri-
anguli: 85 adhuc AC .ad Al? fubtendentem angulum ad B
communem duobus trianguhs. ergo triangulum ARC trian-

gule A a D æquiangulum c A r; LDef.cit; 8c circa æquales angu- A hujus..
les lacera habe: propertio- VDalla. fimile igitur c cil: tri-

, angulum’ A B c triangule A-
BD. eadem ratiene damon-
lhabimus etiam ADC trian-"

ï gulum triangule A Bc fimile B D Ci elfe. quare utrüm ue ipforum. un ADC toti 413c trian-
î le cil: fimile. aco infuper triangula ABD nec etiam
1. inter fe Emilia elfe. Queniam enim an lus BD A retins cit
: æqualis reâo AD c; Ted 8c B A D otte us cit æqualis angulo
à ad c; erit reliquus ad a relique D A c æqualis. æquiangu-
J lum igitur cit. triangulum A BD triangule ADC. ergo b ut
r BD trianguli A BD iubtendens BA D angulum, ad DA tri-

anguli A ne fubtendentem angulurn qui cil: ad c, æqualem
angulo sa D, fic i fa au trianguli ABD fubtcndens angu-

. 1mn ad a; ad Dc ubtendentem angulum bac ei qui cit
ê ad n æqualem; 8: adhuc RA ad ne fubtendentem angu-
lum reâum ADC. fimile igitur ef’c ABD triangulum trian-

gule A ne. (hure fi in triangule reétangulo ab angulo
reCto ab bafim perpendicularis ducatur; quæ ad perpendi-
cularem funt triangula, 8c toti, ô: inter fe fimilia funt.

K; de oportebat demenitrare. . -
Cor. Ex hoc manifeflurn en, in triangule reélangulo, ab

angulo refile ad bafim perpendicularem duâam, mediam
Emportionalem elfe inter fegmenta bafis: 8c præterea inter
Ï 8c bafis fegmentum, latuSzutrumlibct fegmento cen-

terminurn, medium elfe proportienale.

PROP.. 1X. PROBL.
A du!» rafla linea imprimant partent abfa’nderc.

z Sit data reéta linea An. oportet ab ipià A B imperatam
pattern abfcindere. Imperetur pars tertia; 8c ducatur à
fumâo A quædam méta linea AC, quæ cum ipfa A B angu-
um quemlibet centineat; fumaturque in AC quodvis pun- i l
Clam D, 8c ipfi in) æquales a ponantur DE ne, deindea 3- Primi-

v I a. jungatur
a
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6 31.primi.

c A. hujua.

EncumaELBmN-ronvm"
jungatur Be; per D ipfi Bc parallela fiducatur D a. [taque
quoniam unidlîterumpftrian- .

1 AB v1 erceti rac,»
53men Cduôta cil: a D; crite-
ut CDadDA, ita BF adrA;
dupla autem cil: en ipfius DA.
ergo 8c BF ipfius a A dupla
erit. triplai ’tur cit BA iEluS

A F- quare data recta ’nea l B C
An imperata tertia pars AF abfc1flà cil. (yod facere oc
portebat.

PROP. x. PROBL.
i Datant refilant fineam,iufifiam, data: reflue lineæfeâ:

a 3Lprimî.

à 34..primi.

r a. hujus.

fimiIiter [écarta

Si: data quidem renfila linea infe&a An, (eau vero Ac.
oportet reaam lineam An infeâamipii Ac (gaz fimiliter
feeare. fitfeâa acinpunôtis DÔCE,&I -
ponantur ir ut angulum quemvis con- i
tineant, jun a e Be pet punâa qui-
dem D 8: E ip ne paraflelæ aducantur
DF ne: per D veto ipfi An ducatur
parafiela D a K. rallelogrammum igitur
cit utrumqueip orum au Ha: ac pro-
pterea D H quidem cit b æqualis F e, H K
vero ipfi en. 8c quoniam uni laterum
trianguli DKC, ipfi fcilicetxc, parallela
duéta cit un; erit tu: CE ad ED, ira
KH ad au. æqualis autem efl: 1m qui- B K c
dem ipfi ne, un vere ipfi GF. efti l-
rur ut CE ad ED, inane ad cr. rur us quoniam uni late-
rum trianguli ACE, nimirum ipfi ne, rallela duéta efi
F0, ut ED ad D4 itaceritGF adFA. cd ofienfum eitut
en ad En, ira elfe ne ad GF. ut igitur en adED,ita cit
ne ad op, 8: ut En ad DA, ira et? ad FA. e o data
reétajlinea infeâa A B, data: œâæ linea: feôtæ AC militer
feéta efi:. Quod facere oportebat.

PROP. XI. PROBL.
W: dam mais lineis tartira»: proportianalem in.

ventre. -Sint datæ duæ même lineæ Ian Ac, 8c ponantur ira
ut angulum quemvis contineant. oportet ipfis An A c j

tertiam l

l

l
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tertiam proportionalem invenire. Producantur A B Ac
ad punéta D B: penaturque A aipfi Ac æqu’alis BD; &junôta 4
B c,’ ducatur n pet D ipfi BC l Ï

Cparallela DE. quoniam igitur
uni laterum trianguli ADE, Bi
videlicet ipfi D E parafiela Aduôtaeftnc, eritbut AB ad -
BD, ira Ac ad c E. æqualis n E
autem cit BD.lpfi Ac, ait-igitur AB ad Ac, ira cit Ac ad
c a. quare dans retins lineis A B A c tertia propertienali: in.
venta cit ce. (Ed facere oportebat.

PROP. XII. PROBL.
Tribu: «fait raflât kari: guarani: fliportionaltm in-

ventre.

Sint datæ nea reétæ lineæ A B C. oportet ipfis A B c
quartait) proportionalern mvenire. Exponantur duæ reétæ
hneæ .D B D F angulum D
quemvrs EDF continentes: l A
8c ponatur ipfi quidem A - 3æqualis De, ipfi veto Bæ- f À "i ’qualis ce, &ipficæqualis c
Du: junôtaque on, pet G
B ipfi parallela a ducatur a a.
itague quoniam uni laterum 1;

133

a 31.primi.

b a. hujus.

a 3!.primi.

Ftrianguli D a F, nimirum ipfi E r, " allela duâa cil: c H, erit »
ut ne ad cBita Duad HF. autem DcipfiAæqualis;
c z veto æqualis B, 8c DE aequalis C, ut igitur Aadn, ita
c ad H r. quare datis tribus reétis lineis A B c quarta propor-
tionalis inventa cit ne. Qui facere oportebat;

PROP. XIlI. PROBL..
Dualmr intis rififi Vinci: media»: præartiamlem in-

vertira. aSint datæ duæ reétæ linea: A B Bc. oportet inter ipfa;
A B B c mediam proportienalern invenire. Ponantur in di-
reétum, 8: (uper i a Ac defcribatur femicirculus ADC,
ducaturque a à pun o B ipfi Ac ad reétos angulos BD, 8c
A D Dc jungantur. (lioniam igitur in femicircule efl: an- . "4mm,
gulus A D c, is reétus ’b cit. 8: quoniam in triangule métan-

. I i
6 3:. terrii.

O
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e Cor. 8.
hujus.

A 14.1)rimi.

Eucums ELEMENTORUM
Io ADC, ab le refile

fi bafim perîsdicularis
duâa cit DB, erit DB me-
dia propertionalis c inter lèg-
menta bafis A B Bc. duabus
igitur datis métis lineis A B
a c media proportionalis o ’
inventa cit. Quod facere A B
oportebat. . i

1)

PRO P. XIV. THEOR.
tÆyuaIium, à: miam uni démis»: babentz’um angu-

lum, parallçlagramrirorum laiera 974401103 circa»:
. dryade: angulos, ratifiera faut: Et quorum fa-

rallelagrammomm aman uni 471411km babentmm
nngulum, lutera quæ cireur» ægualer anguli», fun:

renflera; en inter jejùnt «aguicha. "
Sint æqualia parallelogramma An Be, æquales babenria

angulos ad B, 8c ponantur in diredzum DB B E. ergo 8c in-
direétum 4 erunt a B ac. dico parafielogrammerum A B Bc

, latera quæ funt circum æquales angulos reciproca elle: hoc

fi 7. quinti.

r r. hujus.

el’t ut D B ad RE ira elle o B ad Br. Compleatur enim paral-
lelogrammum F B. 8c quoniam parallelogrammum A B æ-
quale cit parallelogrammo A. ’ F -
B c, aliud autem aliquod cil:
FE parallelogrammum, erit
ut AB ad vagira Bc ad En;
l’ed ut An quidem ad se,
jta t en: DB ad B B; ut autem
Bc adFB,itacoBadBr; ut
igitur DB ad 3B, ira GB ad G .Br. ergo parallelogrammorum ABBc latçra quæ cumul
,æquales angulos ex contraria parte fibi 1plis refpondent.
Et li reciproca funt lèu ex contraria parte fibi lpfis re-
fpondeant latera quæ funr circum æquales angulos, lit nempe
ut B D’ ad BB, ira c B ad B F, dico parallelogrammum A B
parallelogramme Bc æquale elle. quoniam enim cit ut D 8
ad B a, ira o B ad B F, ut autem DB ad Ba, ira c AB paral-
lelogrammum ad parallelogrammum F a, 8c ut GB adIBF,
ira v B C parallelogrammum’ ad parallelogramum r B; erit 8:
ut A B ad F E, ira BC ad F B. æquale igitur cit A B. parallelo-
grammum parallelogramme BC. Ergo æquaium 8c unurn

" uni

taïaut?

à. u T: vu



                                                                     

a ’ JLLBBR V1. - . 1;;uni æqualem habentium angulum parallélogrammorum la-
teri, quæ circum æquales angulos, reciproca’lunt feu ex
contraria parte fibi 1plis refpondent, 86 quorum e-
logrammorum unum uni æqualem babentium au nm la-
rem, quæ circum æquales angulos, redproca funt; ca inter
fr liant æqualia. (lied eportebar demenl’trare. -

PROF; xv. THEOR.

Ægualium, à unum indaguaient brahman angulam
triangulorum bien: qua: circa»: 4714416: angulos,
finit reciproca. Et Quorum triangularum miam
uni 4 miam babentz’am angalum [carminer circa»;

«qui: angulo: ratifiera faut, en inter je fant

æyualia. r
Sint æqualia triangula A B c A D E unum angulum uni an-

guloæqualem habentia, angulum fcilicet B Ac angulo DAB.
dico ’triangulorum A Bc ADB latera quæ circum aqua-
les angulos reciproca elfe, hoc cit ut cA ad AD, in.
elfe BA ad AB. ponantur enim ira ut indireôtum fit CA.x4.pximi.
gpfi An. ergo 8c EA ipli AB indireCtutne criard: I
Jungarur BD. quoniam igi- B- Dl
mrtriangulum.ABc uale x idt triangule A DE, aliu au-
temelt ABD, erit ut CAB

I triangulum ad triangulum
un, itabtriangulumADB

ad triangulum BAD. fed ur *un] quidem c A B ad C E c t. huit".un triangulum, ira c CA ad An, ut autem triangulumdn-qninti
un ad ipfum BAD, ira r BA ad AB. ut d igitur cA ad
An, ira EA ad AB. quare rriangulorum ABc ADE latera
que: circum æquales angulos reciproca funt. Et fi reci roca.
.unt latera triangulorutn A Bc Ana, faiblir ut cA A D,
"a a A ad A B. dico triangulum ABC triangule ADB uale
elfe. junâta enim rurl’us B D,quoniam ut c A ad A D, ira a" A
ad AB, ut autem c A ad An, ira: A ne triangulum ad trian-
gulum BAD; 8c ut en ad AB, itactriangulum EAD ad

, un triangulum, erit ut ABc triangulum ad triangulum
par), ira triangulum E AD ad .B AD rriangulum. utrumque
lgitur triangulorutn ABc ADE ad rriangulum B AD tandem
habet proportienem; ac propterea æquale en: A B c trian-

. l l 4. gulum

t 7. quinti.
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Eucunu ELEMENTORUM
gulum triangulo un. Æqualium igitur, 8c unum uni æ-
qualem habcntium angulum triangulorum lattera quæ cir-
cum æquales angulos, redproca funt, 8c quorum triangule-
tum unum uni æqualcm habcnüum angulum latera, quæ
circum æqualcs angulos reciproca faut, ca inter fe (ont æ-

4 qualia. de demonfirarc oportebat.

a 14.. hujus.

PROP. XVI.’ THEOR.,

Si natuar refit liane frapartionak: fmint,refianga-
un: filb extremis contenta»: d’ïüûlf cf? ci "flan;

guh 91ml [ab media cantinelar : Et fi refinngulum
[ab entravai: contentant agnela fuerit ci quad [ab
malin continetur, Quatuor reflet liriez proportio-
nné-J orant.

Sint quatuor reâæ lineæ proportionales A B c D la F, fit-
Puc ut A8 ad en, in 1-: ad F dico reflangulum contentum
ub mais lineis A]! F æquale cire ci quod fub ipfis du E

continetur. ducantur enim à punôtis A c ipfis A8 en ad
reétqs angulos Ac erg; ponaturque ipfi quidem F æqualis
A6, 1Pfi Vero E æquahs c H, 8c compleantur ne un paral-

lelogramma. Q10niam igi- E .
tut cit utABad cn,itas F Hlad F; cit autem E æqualis
CH, î: F ipfi AGI erirut
A]! a CD, in CH ad Ac.
parallelogrammorum igitur
B c D H latera quæ funt V
cii’cum æqualcs angulos re- A B C D
ciproca funt; quoniam autem æquiangulorum pardlelo-
grammorum lattera quæ (un: circum æquales angulos
reciproca funt, ca inter (e (un! t .æqualia. ergo paral-
lelogrammum B a æquale cf: paranelogrammo D H. ag-
que. cit parallelogrammum quidem B c, quod fub redus
lineis A8 F continetur, erenim AG ef’c æqualis F, parallelo-
grammum vero D H quod continetur Tub ipfis c1) E, cum
CH ipfi E fit æqualis. rcâangulum igitur contentum (ub
A B ë: F cit æquale ci quod (ab ipfis c1) 8c acontinetur.
Et fi reétangulum contentum fub AB F fit-æquale ci quod
fub c D 8: E continetur. dico quatuor métas lineas propor-
tionàlcs elfe, videlicet ut As ad c1), ira E. ad F. iifdem e-
nim confirmais quoniam reâangulum contentum fub A a
8c F fait œquale ci quad fub en 6c alcominetur, arque cit

. contentum



                                                                     

L131!!! VI.
Contentum quidem au) A B r en: reétangulum a c getenim A o
cfiæqualis F: contentum vcro fub c D E en rcâangulum
D H, quod c H ipfi a fit æqualis. erit parallclogrammum au
zquale parafielogrammo ou, 8c funt æquiangula. æquali-
nm autem 8c æquiangulorum parallélogrammorum latcra,
quæ circum æquales angulos reciproca (un: a. quarc ut AB
ad c1), ira CH ad AG, æqualis autem citer] ipfi E, &AG
ipfi F. ut igitur A8 ad en, ita a ad F. Ergo fi quatuor
rcâæ linea: proportionales fuerint, reâangulum fub extre-
mis contentum æquale cit ci quod fub mediis continctur:
8: fi rcaangulum tub extremis comentum æquale fucrit ci
quad fub mediis continetur, quatuor reéîæ linea: proportio-
nalcs crunt. Quod oportebat demonfirarc. l

PROP. XVII. THEOR.
Si lm rtâæ 11net proportianale: fuerint, raflangulum

[ab extremis contentant 47144156]! si quad à media
fit quadrato, Elji refinngulum [ab extremir con-
tentant égard: fütrif ci quad d media fit quadrato,
ne: refit [Mm proportionaler nant.

Sint ces recta: linea: proportionales A n c: 8c fit ut A ad
3, ita a ad c. dico reétangulum contentum fub A c æquale
cire ci quad à media B fit quadrato. ponatur ipfi a æquaÎis
n. Et quoniam ut Aiab B, ita a ad c, æqualis autem a ipfi
n. eut ut and sa, ira D v A

c. fi autem quatuor rc- âj;
a3 lincæ proportionalcs 13--
fuerint rcâangulum fub cx- c
tremis contentum cit b æ-
quale ci quod fub mediis , c ’continctur. ergo reâangu-

1mn fub AC contentum cit A Bæquale eiquod continetur fub n D. fedreCtan 11mn conten-
tum fub B Défi: æquale quadrato quod fit ex ip a 3’ etcnim B
cfl: æqualis D. redan um igitur contentum (ilb AC efl:
æqualc ci quod ex a t quadrato. Et fi reétangulum con-
tentum fub A c æquale fit quadrato quod fit ex B. dico ut A
ad n, ira cflè a ad C. iifdem enim confinais : uoniam refi-
anguium contentum fub A c æquale en: qua rate quod fit
ex a; at quadratum quod fit ex a cit reétmoulum quod fub
ipfis B D coutinctur, cit enim B æqualis i fin; erit métan-
gulum coutemum fubIA c æquale ci quod ub a D conduçtur.
fi autem reétangulum fub extremis contentum æqualc fuc-
rit ci quod fui) mediis continetur, quatuor rafla: linea: pto-

pomonales

ni

a x4...bujus,

m

a 7. tquîntî.

6 16. .hujus.



                                                                     

1.38 . EUCLIDIS ELBMENTORUM
portiomles la crunt. cit igitur ut A ad a, in D ad c; æqualis
autem a ipfi D. ergo ut A ad a, itan ad c. Si igitur tres
reétæ lineæ proportionalès fuerint, rcôtan umtfub extremis
wcontcntum cit æquale ci quod à media t quadrato. Etfi
reaangulum fub extremis contentum æquale fiJerit ci quod à
media fit quadrato, trcs reâæ lineæ proportionales cmnt.
Œod oportebat demonitrare.

PROP. XVIII. PROBL.
Â data relia [bien date reâilineo fimile, èfimiliter

pojitnm reflilineum Jefcribere.

Sit data redis. linea au, datum autem refiilineum ce:
oportet à reaalinea A8 reélilinco ce fimile, 86 fitnilitcr

tum reétilineum defcribere. jungatur D F, 8c ad redan
ineatn au, 8c ad punôta in ipfa au, angulo quidem c æ:

a :3.prMi.qualis angulus a confiituatur i
CAB, angulo autem en? G "F Eangulus A ne. reliquus igitur
CFD angulus reliquo aux

a Çor. 3:. cit Il æqualis. ergo acquîm-
anl- gulum cit FCD triangulum

triangule GAB; ac propte- f B et: D.c4..hujul. rcarutFD aden,itaFcad "
. , c A, 8: c D ad A a. rurfus confiituatur ad reétam lineam

ne, 8c ad punâa in ipfa a .G, angulo quidem D F17. æqualis
angulus ne H, angulo quidem F D E æqualis c a H. ergo re-
liquus b ad E reliquo ad H cit æqualis. æquiangulum igitur
cit triangulum FD E triangulo GBH. quare ut e FD ad au,
ira au ad on, 8c ED ad H8. oitenfum autem cit &ut en

du.quînti.ad on, ita ac ad c. A, &CD ad A8: ô: utigitur 4 ac ad
ac, ita en ad A8; 8ms ad on, 8: adhuczD ad H8. ita-
que quoniam angulus quidem c F D cit æqualis angulo A G
a; angulus autem DFE angulo ne H. erit toma CFE angu-
lus toti AGI-l æqualis. eadem ratione 8c CDE cit æqualis
ipfi ABH, 8c prætcrea angulus quidem ad c angulo ad a
æqualis, angulus veto ad E angulo ad H. æquiangulum igi-
tur cit A a ipfi c a, 6c latcra circum æquales ipfius angulos ha-
bet proportionalia. ergo reâilineum AH reétiliueo ce fi...

. 1. Diflin. mile «erit: A data igitur méta linea au date rcétilineo ca:
Mm- fimile, 8c fimiliter pofitum reâilineum 4H defcriptum cit.

Quod facere oportcbat.

PROP.
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PRO P. XIX. THEOR.

Ï Simifia triangule inter]: finet in Juplicata propar-
ïi tian: latent": bomhgorum.

Sint fimilia triangula A Bc DE? habenria angulum ad a
æqualem angulo ad e, 8c fit ut A a ad ne. ira D E ad EF,
ira ut larus ne homologum fit lateri EF. Dico A130 trian-
gulum ad rriangulum DE F duplicaram proportioncm habere -

l ejus quam habe: ne ad a F. Sumatur enim ipfis a 3c EF ter- a u- huit"?

ria proportioualis ne, ut fit Iac ad EF ira" EF ad ne.
* 8: jungarur a A. quoniam

ô

- A ’13igitur ut AB ad se, ira cil:
” DE adEF; eritpermutando
-urAnadDE,ira acadEF. .

(cd ut ne ad EF, ira El?

G c r, 1-ad ne. .ut à igitur AB B
ad DE, ira E F ad ne. quare triangulorum ABG Dan "mimi.
latera quæ funt circutn aequales angulos reciproca (unît.
quorum autem triangulorum unum uni .æqualem ha-

, bentium angulum latera quæ circum æquales angulos
. rcciproca [unt, ca inter (e æqualia c funt. æquale i itur g 15. hujus;

cil: ABG triangulum triangulo DEF. 6c quoniam ut
a c ad in", ira E F ad ne, fi autem tres reâæ lincæ pro-
? porrionales fint, prima ad irerriam duplicatam proportionem
ï d habet ejus quam habct ad feeundam: habebit igitur B c ad mer. ,0.
ë a G duplicaram proportionem ejus quam habet a c ad E F. ut quinti.

autem a c ad ne, ira Anc triangulum ad rriangulum ABG.
ergo, 8c A ne triangulum ad irriangulum A ne duplicatam
proportioncm habe: ejus quam a c habe: ad E F. cit autem
A a G rriangulum triangulo D E F æqualc. 8c triangulum igitur
A ne ad triangulum D EF duplicatam proportionem habebit

1 ejus quam habet B c ad E F. Q1916 Emilia triangula inter fe
in duplicata funt proponione laterum homologorum. Quod
ofiendere oportebat.

Cor. Ex hoc manifefltum cit, fi rres reétæ lincæ pro or-
- tionales fuerinr, ut prima ad tcrtiam, ira elfe rriangu um,

quod fit àprima ad rriangulum quod a femnda fimile, 8c
uniliter defcriprum; quoniam oitcnfum ei’c ut en ad ne, .
ira A ne trianguluml ad triangulum An’c, hoc cit ad trim-
gulum ’D a F. de oitendere oporrebat.

PROP.
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a à. hujul.

b r. Def.
hujus.

c :t.qu1’nri.

a r 9. huius,
ç t Lquinri.

.EU-CLIDIS ELEMENTORUM

PROP. XX. THEOR.
&milia polygone in jimilia triangula dividuntaf, à

tramera æqualia, (y bomologa totir; (a! pofi’ganmn
ad pokgonum duplicata": proportionem baht ajut
quam 1::th bornologum babet au] bamalogum latin.
Sint fimilia polygona A ne D E F G HK L, 8c fit A n’homo-

logum ipfi FG. dico polygona A a c DE FG H KL in Emilia *-
triangule. dividi, 8c numero æqualia, ô: homologa totis; 8c
polygonum A ne D a ad polygonum FG H K t. duplicatam
proportionem habere ejus quam habet A n,ad F6. jungan-
rur ne ne GLzLH. Et quoniam fimilecfl: ABCD E polygo-
nuui polygone F a HK L, angulus 8A a angulo G F L cit æ-
qualis: arque cit ut 3A ad A E, ira a F ad F1,. quoniamigi-
rut duo triangula funr A8 a; A
F6 L unum angulum uni
angulo æqualem habenria; B . Fcrrcum æquales autem an- E.

gaies latent proportionalia : L Gerit a rnangu um A8 E tri-
angule FGL æquiangulum.. c K Hergo 8c fimile. angulus igi-
tur A 8 E æqualis cil: angulo F c L. cit alitera 8; rorus A ne
angulus æqualis la tori Fa H, propret fimilirudinem polygo-
norum. ergo reliquus EBC reliquo La H’ cit æquaîis. 8:
quoniam 0b fimilitudinem triangulorum Alan .F 6.1., cit ut
E n ad 8A, les. L G ad c F. fed 85 proprer fimihrudinem po-
lygonorum 6, ut A a ad B c, ira cit FG ado H; en: ex æ-
quali ut c a 5 ad a c, ira L c; ad an. hoc cit cucum æqualea an-
gulos a ne L c H iatera funr proportionalia; æquianouum
igitur cf: E ne trianguîum triangulo LcH. quare 8c 3111116.
eademratione 8c EcD triangulum fimiïc cit marli-grip Lux.
fimi.ia i ’rur polygona ABCDE FGHKLin fi l a trian-
gula div1duntur, ô: numcro æ’qualia. dicoôc homolo aro-
tis, hoc cit ut proportionalia fint triangula, 8c anteç entra
quidem funt A B E E B c r: c D, confequenria autem ipforum
Fc t; L c H L me 8c» A a c D r. polygonum ad polygonum
FGHKL duplicatam proportionem habere ejus quam larus
homologum haber ad homoîogum lattis; hoc cf: A a ad Fa.
quoniam enim firnile cit A s E trianguium rriangulo .F 0L;
habebir A B E triangulum ad triangulum F G L duplicaram
proportioncm d ejus quam habe: ne ad a L. eadem ramone,
8c rriangumm BEC ad GLH triangulum duplicaram d pro-
portioucm habe: ejus quam B E ad G’L. cit t igitur uttAane

na -

aluna-1 a. n. -- -..-..x
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L 1 a a n V1.
triangulum ad triangulum un, ira triangulam ne ad
G L H triangulum. rurfus quoniam fimile dt triangulum a ac
triangulo LG H, habebit une triangulum ad trianggxlum
Le H duplicatam proportionem ejus quam. méta linea en
habe: ad reétam HL. eadem ratione ô: 13cv triangulum

a ad triangulum LHK duplicatam pro rtioncm habe: ejus
mm BEC ad triangu;quamcz ad HL. dtigituruttrian

, lum L c H, ira cap triangulam ad triangulum L a K. citen-
Î (un: autem cf: a; ut r. 3c triangulum ad triangulum L ou,
j in triangulum un ad triangulum FGL. ergo ut trian- ’
’. gulum un; ad triangulum FGL, ira triangulum sa c ad

aux. trianguium, 8: triangulum zen ad ipfum LHK. 8:
igitur ut unum antecedentium ad unum cdnfcqucntium 1’, (id "-qflmL
omnia antccedentia ad omnia confequentia. ergo ut trian-
gulum A B 1-: ad triangulum F c L, ita A B c D a polygonum ad
polygonaux F c HKL: (cd A ne triangulum ad triangulum
F c L duplicatam pro monem habe: ejus quam Iatus homo-
logum a a habet ad bmologutn lama ra: fimilia enim tri-
angula in duplicata (un: proportionne laterum homologorum.
et o 8c ABC D E polygonum ad polygonum F G H KL du-
plxcatam proportionem habet ejus quam au lams homolo-
gum habe: ad FG homoldgum latus. Similia igitur p01 -

ona in fimilia triangula dividuntur, 8c numero æquaha, à
omologa taris; a: polygonum ad polygonum duplicatam

Ï habet proportioncm ejus quam habe: latus homologum ad
a: homologumlatus. Q10doportebat dçmonfirare.

inter fe funt in duplicata proportiône homo-

7; proportionalem fumamusàquæ fit x; habebit

ad polygonum, 8c quadrilatcmm ad quadri-

Eodern modo 8cm fimilibus quadrilatcfls ofiendetur ca
V’ eflè in duplicata proportione laterum homolgorum. offen-
fum autem cit 8c triangulis. *

C0...RO LL.
1. Ergo univerfe fimilcs figura: reôtilineæ A

logorum latemm. 8c fi ipfis A a F6 tertiam F

A B ad x duplicatam rcportionem ejus quam l
habe: A B ad sa. ha autem 8c polygonum p

lama homologum habe: ad homologum la-
tus, hoc cit an ad Fa, arque ofienfum cit

leterum duplicatam proportionem ejus quam . p

hoc in triangulis.

l

l

I

86Xa. Univerfe igitur. mmkfim en, a ne: reétælineæ

- a propor-
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a r . Dell
hujus.

l

a r8. hujus.

a

EUCLiDJs ELEMENTORUM
proportionalçs fuerinr, ut prima ad tertiam, ira cire, figuram
quæ fit a prima, ad veam quæ a femnda, fimilem 8c
ter deiènpram. de oitcndcre Oportebar.

PROP. XXI. THEOR.
96,; eidem "5221m0 fantfimilia, (9 inter [à fimih

uni. . f..Sir enim utrumque reélilincorum A a fimiie reétilineo c.
dICO 8c rcétili cum A reérilineo a fimile elfe. ’ woniam
enim firnile e A reëtiline- i
um reâilineo c,- 8: ipfi æ-
quiangulum a erit, 8c cir- . ’
cum æquales angulos la- i. Arem habebit .proportionalia.
rurfus quoniam fimile cit
reé’rilineum B reailineo c, p
æquiangulum ipfi erit, 8c ,circum æquales angulos larera proportionalia habebirt.
urrumque igitur reôtilineorum A8 ipi c æquiangulurn air,
8c circum æqualcs angulos latera,haber proportionalia. quarc
8c reérilineum A ipfi a efl: æquiangulum, lareraque- circum
æquales angulos proportionalia haber; ac propterea A ipfi a
en: firnilc. Quod demonflrare oportcber.

PRO P. XXII. THEOR.’
Si Zantuor refit: liner: proportionales funint, é- reâi- i

nea 7m ab 1pfi1fiunt,fimilia, vérfimilt’tçr defcri-

par propartionalia nant. (a. fi refiilinca 9M ab
Zafi: fiant, fimilia, é- fimilifer delcrz’pta, proportion-

a [arrima (9’ ipfæ nib: [âme proportionales arum.

Sint quatuor reéræ linea: proportionales AB en E F ou,
8c ut A B ad c1), ira fit EF ad on. defcribanrurque 4 ab
ipfis quidem an cnifimilia, 8c fimiliter pofira rcétilinea
KA B Lc D: ab ipfis vcro EF c H defcribantur. reétilinea

a Emilia, 86 fimiliter pofitaM F un. dico ut KAB reétilineum

b z r. hujus.

r aa.quinti.
d Cor. 2.0.
hujus.

ad reétilineum LC o, ira cire reailineum M F ad ipfum N H
reérüineum. Sumatur ipfis bquidem A B en renia propor-
tionalis x; ipfis vero E r G 1-1 renia proportionalis o. &quo-
niarn efl ut A8 ad en, ira a? adora: utaurem on ad x,
ira ou ad 0;. erit ex æqualic ut AB ad x, ira EF ado. (cd
ut A B quidem ad x, ira cit d reailincum K A a ad L c n redi-

r « lineum,
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LIBER..VI.I ’ * 143.
l lineam, ut amarrai: ad o, ira d rqérilineum M a ad mai;
, lineam. un. ut 1 rur KAB malmenai ad reétilineum

LCD, ltêfifi neéïlmeum MF ad ’ , e u.quînrî.
un reârlmeum. Et fi (itur un K
reâilineum ad reétiüncum LCD, L
ira rcétilineum M r: ad reétilineum. 33.. * I

h un. dico ut an ad en, ira’efle Î
zFadGH.fiarcnim11tABadcn, »A B C Dira EF adpr, &defcribarur ab M
ipià PR alterurri rectilineorum M F

g N H fimile, 8: fimilirer pofirum
reétilineum s R. quoniam igitur cit
ut A]! ad-cn,ira EF ad PR, 8c
defcripra fun: ab ip’fis quidem a i3
c Dvfimilia, 8c fimilirer lira KA B
LCD re&ilinea,- ab ip 13 vero a?
P R Emilia 6c fimilirer polira méti-

l’ linea)" sn,erir:urKABreéri- lupin,lineam ad reétilineum L,c D, ira reâilincum M F ad RSdemon-
î’ rcâilineum: ponirur autem 8c ut reétilineum KA a ad re- mais
’ étilineum LCD, ira MF reâilineum ad preétilineum un.
-- ergo ut reâilineum M F ad reâilineum N H, ira M F maili-
ï- neum ad reétilineurn sa. quod cum rcrlilincum MF ad u-
; trumque i forum un s n eandem habcar proportionem,

erirb reâihneum N H ipfi sa mitrale. cit aurernipfi fimile,ag. quinzi;
8: fimilirer pofirum. ergo on c1 æcîualis PR. 8c quoniam
ut anadcn, ira efiaFadrn: arquais autem PRÎpfi sa;
erit ut AB acier), ira EF ad G H. Si igitur quamOr reaæ

u lineæ proportionales fuerinr, 5c reflilinca quæ ab ipfis fi-
; unr, fimiiia, 8: fimilirqr defcripra proponionalia erunr: &fi r
l reâilinea quæ ab ipfis fiant, fimilia, 8c fim’rlirer delcripra
V, proportionalia fuerinr, 8c ipfæ reétæ lineæ proportionalcs
’, erunr. Œod oporrcbar demonl’rrare. ’

LEMMA
Ï Tajith tribu: mais quibufiunïu: A, B c; ratio l
- prame A ad tertiam c, 714411: a]! muon: compofitæ

p ex ration: prima: A ad ècundam B, ramona je-
cumlte a ad reniant c.

; Sir V. G. 311mm remaria: «par»: fut demiutar n-
” fini: A ad B, bac cf? fit A tripla ipfiu B, à fit damna
j patmariu: exporter: ratinai: B cd ’C, erit amura: dunde-
-, marin: ex aunera" tumuli à- guaterurii multiplication

i’ compo-
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campqfltu: expertem- ratier": A ad C; un: qui: A coltinai;
ter, (Liv B tontine! c ganter, tontinait) A ipjùm c ter gu-
ter, fia duodetiflr. idem de alii: multipliciôus au] jàômlti-
pliciâu: menin: EH. Univeifizli: mm buju: Thearernati: deman-

firatia tard: (fi, flantitad ration: A ad B dl rimera: A

n I l n a,
fit]. qui multiplican: :Mfique’n-

terri graduait antetedentem. Et A*’ ’--*’
firmllttr gandins ratinai: B 4d 1’;

ceflêë thue a: du: garanti-I c-....

un: inter jà multiplirate (flûtant primum :218 a"; ,5
B x c

nantira: ratinai: un: radian alain com "ben un 15 ’
î à. B habe: ad regina Blum figé B à. c 3:62:21. 544:4» 2g:
ratio refîdnguli fiai a B, ad refingulum fini B à. c sa et!
g"; in (1qu g. ôujut, mmpomtur ex rationiho: A du
(’9’ B ad c. fidper I. 6. "dinguât"; [il A 05, çfi 4d n8-
anguli")! fié B à c, ut A ad c. àjgitur "tin a ad c qu»

, la a]? ratini trampoline ex râtianiht: A ad B, é a ad c,

y
,v flenfiw ratiner: and c napalm C’

- Pnfiti: 1’170 9144,50? 781913 gilüfljêuugge A, B, c, à. D; R’p

tin prima A ad quarta»: D æquhk a]! rationi «tripolir; ex
ratine prima A ad firuudam a, é- ratio»: faraude B ad ter-
tiam c, à: ration: tertre c ad gantant D.

Nain in tribu refluât A, c,ét D,

ratio A ad D acquit: cit ratinai A
compojïtæ ex ratinih: A ad c, i
é’c ad D. I Et lutina: a]! o-

eflê ratifiai’tampqlitæ ex ratio-
rn’iu: and B à" B ad c. Et igià a
m ratio a ad D agitait: çfi raflai rompqfitd en ratinait:
K 4d BLB 4d c à c 4d D. similiter nfiadetur, in guettan-
gtæ reâir, ratiner» prime ad ultima") requiem 17è "fieri
campqfitæ ex ratiortibu: prime ad fétuudam, fiant a ad ter-
tiam, tartir: ad Quarter», à in: detncep: uf ne ad dirimant.

Si exponrttur alias Magntïudine: fait Met, præter retînt,
idem obtiueiit. 949d confinât fi crucifiant" tut "a: A, B,
c ému nrdine polît: guet [in magnitudirteg à. i8 eadem
ration: in: viz. ut rafla A fit ad "fiant B ut prima mn-
gm’tydo ad ficundam, g rafla B 4d "674m c ut finauds
turpitude ad tertmm, in: par". Manifi’flum efl par n.
5. efl? ex æquo "film A ad ultima»: "674m ficutpriwa un.
guinda ad ultimam. Sed ratio rafle A 4d ultimarn retînt
gaudir a]? ratinai cmpojita 0x retiendra: A ad a, B ad c, à

. . . m
4.1.14 ;’i ï



                                                                     

H , . L I F E R VI. V v 14;; in par" a ne ad ultima»: "élan. Eau: 101ml): z, ratio.
P (ujygjliôet 95154 ad fifi [mutinant eadem e12 cum-(ratine
f, Magnitudinis ejuflcm enliai: ad fih’ proxîmam. Et igitur?
’ ratio prima magnitudini: ad ultima»: agada: a? ratinai tom-
iï pofit: ex rationiéu: prime magm’mdinia ad ficundm, finaude

ad tartina, à! ira deiacep: afin: ad ultimam. flad de-
, mflrare oporteâat. .

PROP. xxm. THEORL
ufigaiangtda paraflelogramma inter [è proportionèm y

v. bahut ex’latcrilmsl compofitam. a a . .. hm
. . x ’ A v .raffmî’ Smt æqmangula parallelogramma AC CF æqualem ha-e-
T bentia BCD angulum angulo 15cc. dico parallelogrammum -
V AC ad paranelogrammum c F proponionem habere com;
id pofitam ex lateribus, videlicet compofitam ex proportione
5 quam habet ne ad CG, 8: ex proportione quam ne habe:
mad c a. tur enim ut ne fit in dire- . ’
.étumip ce. etgoëcnc ipfi caindi-

ï, reétum aerit: 8c compleatur ne ral- v: ,4 phi
lelogrammum: exponaturque 1’665: li- 3 G Î .
r nea quædam K, 8c fiat ut ac ad ce, ira ,
il: ad L, ut autem ne ad CE, itàL ad b u.hujus.

,M. proportioncs ’ ’tur ipfius K ad L, 85
L ad M eædem un: quæ pro oniones .
laterum videlicet ne ad cc, n ne ad

z ce. (cd proportio K ad M compofita E-F
du ex proportione xad L, 8: propor- n a , cperLem-
donc L ad M. quam 86 Kad M propor- v - me frape-

l, tionem habe: ex lateribus compofitam. x L" A ""3.
” 8c quoniam cit ut ac ad cati, ita ac arallelogrammum dr.hujus.
j ad parafielogrammum ou; fed ut 3c ad, ce, ira Kad L:
l’ erit a ut x ad L, ita parauelogrammum Ac ad CH parfile-e "and.
j’ lo mmum. rurfus quoniam cit ut ne ad CE, ira c H pa-
g r elogrammum ad parallelogrammum c F: ut autem DC
z ad c E, ita L ad M. ergo ut L ad M, ita erit e parallelogram-fzo.quîmi.
j mum en ad CF parallelogrammum. itague cum oftenfum I
fit ut K quidem ad L ita acaparallelogrammum ad parafie-
dlognmmum c H: ut autem L ad M, in parafielogrammum

j ça ad c1? parallelogrammum; erit f ex uali ut 1c ad M,
"V; 1m ac paranelogrammum ad ipfum CF. ha t autem K ad
3 M roportionem ex lateribus compofitam. ergo 86 AC pa-.

elogrammum ad parafielogrammum cr proportionem
a habebic compofitam ex lateribus. Æguiangula igitur paral-

’ d * K lelogramma -
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ryvîsêi... ï:

. ’A

titi
a 2. hujus.

b n.quîntî.

a 18.quinrirponcndoque c ut B A ad A E, v

EUCLiDis ELmMzNTonUMv
lelogramma interfe pro nionem habenr ex lateribus com;
pofiram. de oportc r demonürare. ’

.PROP. xx1V. THEOR.
Omnisfaraflelogrammi, quæ circa d’infletmmfunt p4-

rallc ogramma, à toti, é- inter. le fimiliafimt.

Sir parallelogrammum ABCD, cujus diamerer Ac: circa
diamermm Avero A c parafielogramma finr [sa H K. dico
parallelogramma se HK 8: tari ABCD, 8: inter [e 6min:
efiè. Œoniam enim uni larerurn’, trianguli un, videlicet
ipfi ac paraklela duôta cit sa, erit a ur a: ad SA, ira cr
ad n. quoniam rurfus uni larerum rrianguli au), nempe
ipfi c D duéta cit parallela A E 3FG,urcF ad FA,ira4erit l
DG ad 6A. fed ut CF ad
FA ira oi’renfa efl: 8: la E
ad EA. ergo 8: ur sa ad
E A; ira b DG ad chrom-

ira DA ad ac, 8: permug D K
tando1 ut 13A ad, A D, ira sa ad ac. parallelognmmomm
igitur ABCD E.G larera quæ circa commem angulum

d 2.9.primi.

c4. hujus.

B A D pro orrionalia funr. 8: guerrier): patafiola efl: sa ipfi
Dc, angu us quidem A6 F cit 4 æqualis angulo ADC, an- ;
gulus vero GFA æqualis angulo nea, 8: angine Du: en a
commuois duobus triangulis ADC un; erit niangulum I
ADC triangqu un: æquiangulum. eadem rarione 8: tri-
angulum ACE æquia’ngulum efi: rriangulo A’F-E. ïtorum
rur parallelogrammurn ABCD parallelogrammo sa efl: æ-
quiangulum. ergo ur A D ad- Do, ira a AG ad c 1?, ut autem
ne ad’ca, ira GF ad FA, &urac adcn, ira A? ad au,
8: prætcrea ut c3 ad B A, ira FE ad EA. icaque quoniam
oŒenfum cit ut DC ad c A, ira elfe G F ad F A; ut autem
Ac ad en, irs A a ad FE; erirexæquali-urbc adcn, ira
CF ad au. ergo parallelogrammomm «son se propor-
rionalia funr larera quæ circum æquales angulos, ac pro (a
rea parallelogrammum ARC D rallelogrammo ne fi-
mile. eadem rarione, 8: para] elogrammum ABCD fimile
efiparallelogrammo KH. urrumque igitur ipforum sa HK
parallclogrammorum, parallelogrammo anar) efl: fimile.

.quæ autem eidem reétilineo funr fimilia, 8: inter fe Emilia
fzi.hujus.f funr. parallelogrammurn igitur ne fimile en: parallac-

grammo H x. Quare omnis parallelogram’mi quæcirca diame-

i



                                                                     

teélilinedm. KG a fi-i

L 1111;] VI;7....,- ; r a I"
rrum fun: pmnelogramma 8: tari, spirante fun: (unifia.
Œod citendere oporrebar. I ’ , n

j PRO1P.I(XXV..PR08L..

fluo redîilineo, jinu’le,’ airai data and]: idem

canflztur’re; [J ne r » . .v .’
Sir datum quidem reÇtilineum cui oportet. (huile confii-

tuere a ne, cui autem æquale. fit: D. oportet ipfi ABC fi:
à mile, 8: ipfi D arquale idem confiituerea Applicerur qadawprimîé
. reaam quidem lineam 3c reaiünco au: arquale panl-

lclogrammum a E. ad reôtam veto ca applicerur 4 paruliequ
ammrim CÉMIIœquale r I . A I Î , a

l D, in an o F6 a, . . ,qprgcaLangulo efiæ- , A ,4 1),. ,
qualis. indireérum igi-n il .y. l x

I aubeftacipfi cr, 8: .
LeipfiEMAùmanrur’ , I .. a
cinrer.BcCF media h, c lproportionalîscn 85.4 . la! n L
abina on. dehi tu: ’ 8 A ’ l I

IL i E MI mile 8: fimilirer potirum rcélüineo au, Et quoniam dû
mi ac ad au ira on cg, autem ries,re.&æ linea: pro: .
a portionales fi’nr, ur prima ad remanie lira cit figura quærCPt 1°-
i fit a prima, ad eam qdæà [1:69ng fimiîem 8:, finiilirer  .de- MM
.. Eripram; erit ur a ç ad cr, ira and refiilineum ad mai-
". lineam KG H. fed 8: u: a CLIN! CF, ira fiparallelogrammumf I- 1111393..
d ’31; ad a? parallelogrammurn, ut z igitur, reâtilineum au c3 "rqi’l’mi
’ ad réétilineum KGH, ira 3’ a parallelogrammum ad parafie-

., Io ammum sa. quare permutando ut au: reétilineum
’ a parallelogrammum sa, ira reâilineum. KGH ad a? pa-
’. tallelogramm’um. en autem reâilineurn au æ uale pa-
f rauelogrammo sa. inule-igitur efilôc mon te ’lineum
i parallelogrammo a F. cd EF parallelogrammum æquale en:

reflilineo D; ergo 8: reâilineum K G H ipfi D efi æquale refi:
; autem axa finaleireétiïineo ne. Dard igitur rediiineo
. sac (imite, 8: alizari data D æqualeidem confiiturum cit
j KGH. ,ngd facere oporrehar. i , i ’

Ï

à r4..priinî.

l c la. hujru.
d 18.11!!qu-

’ H

lia; .rd’ PROE



                                                                     

: circa candein ametrumefl:

a 24,.b i. Def.
hujus.

c r x quinri.

d 9. quinri.

EUCLIDIs I E7LIMENTORUM
P R.0:P.; xxvr. E 0R;

Si à parallela ramma parallelogrammùm aafèratarfi-
mile loti, âfimiliter pajitum, comme") ipfi an-
gulam balzan, circa (andain diametrmnl e]! ton.

A paralielogrammo enim and D parallelogrammum A?
auferarur, fimile ipfi A ne D, 8: fimilirer pofirum commu-
nemque ipfi angulum habens n A a. dico parallelogrammum
A B c D circa eandem eiTe diamerrum paralle.ogrammo AF. non

enim, fed fi fieri poreit, fi: A A G . D
parulielogramminodlamerer * "
A H c,8: producarur GF ufque
ad H; ducaturque per HalrerA
urri ipfarum A D BC paral-
lela H K. noniam igitur x

A a Ç D paralleiogrammum ; aparailelogrammo KG; 8: erit a paralleiogrammum 53cv
parallelogrammo KG fimiie; ergo ut b DA ad A a, ira G A ad
Air.*"eft autem 8: proprer fimilirudinem parailelograrnmo-
rum ABCD-ecïut DA adam; ira ca ad Air; 8: cigitur
tir sa ad AE, iraGA ad .41;un cum GA ad manique
ipfarum AK AE ean’dem proportion’em habear; erit d A3
ipfi AK æqualis, minor majori; quod’ fieri non poteü. non
igitur circa eandem diamermm cit ne» paralleiogram-

Imam Earallelogrammo AH. quare cirez eandem diametrum
. erit ip A F. Si igitur à paralleiogrammo parallelogrammum

adferarur fimile rori, 8: [militer pofitum, communem ipfi
angrilum habens, circa eandepi’diatnerrum’efl: rori. Œod
idemonitrare oportebar. « - r

p R 0P; xxViI; I H a o R.
Omriium paralldogrammomm fibahdum tandem re-

dîam lineam ;applicatorum,. Lb deficicntium guri:
parallc’logrammi: jimz’libw, à fimiliter po 1m, ci

au; à dimidia défiribitur, maximum e11 quad-add-
midiam qfl applicatum, fimi’le Milieu: defi’iîui.»

Sir retira linea An; feeeturque bifariam in c; .8: ad
tu; refitam lineam afplicerur parallelogrammum 4D de-
ficiens figura aralle ogramma ce, fimili 8: fimilirer po-
fira ci quæ a ’midia ipfius au defCripra cit. dico omnium

Parme:

nuon:-m tin-avr": a1 n n A...-



                                                                     

L1 un V1: 9”; ’ 149
Ënllelogrammorum ad reâarn lineamïnn applicarorum;

deficienrium figuris parallelogrammis fimilibus, 8: fimi-
liter pofitis vipfi os, maximum l Dl E V ’ ’
efiè au; Applieerur enim ad

k re&am lingam A a iparalleio-
grammum A F, deficiens figura
miriogramma H 1: fimili, 8:

iirermÎIOfiIa ipfi c a. dico.
A D pa élogrammum parai- A» -
lclogramrdoÏAF- majusr eŒe..’ A -’ ï; 2K Bi il Mg? w
QIQniam’ enim fimile efi ’parallelogrammbm CE parallelo- la
gramino Hic, circa eandem diameriuni”dfünr. ducatur e04. 15.11.3115.
mm ;diameter Da, 8: delirium: figera; qiioniam igit’uf
calmir æquale îpfi rivageommune apponarur Hic: roriim
i ’ c H rori in: efixæquale. ï fed cH un æquale CG; qüO-64,3.primi.
niarn 8a retira linem A ç ipfi en; ergo 8: G C’ipfi a K æqualeeit r 36 Primi-
coqiiiiune apponarur c a. roumi i itur, a F et! æquaie griot
moni DMNt quam 8:1c i, hoc e [inapaiallelograrnmum
parallelogrammo A F cit vmajusr Omnium igitur paralleio-
âammorurn femndum eaudem reétam-linearnappiicarorom,

deficienrium figuris .parallelogrammis fimiiibus; 8: (imi-
lirer pofiris ei (aux à dimidîa defcribitur, maximum efi quod
ad dimidium ei applicarum: (yod demohitrare oporrebar:

LPRDR V’xëYIII-Â P3013 L-

Ad datum reâam linearii data refiiltfrzç’aivd’iuale parai:
Idogràmmurrk. applÎCàfé idrficietia’figura parfilait);

gramme. gage flafla durai dam oportet daim:
datum [a dîneur); mi æqualeaapplicmdani cfi, mon:
mafia! cf: ce and ad dimidiam applicatur ; fimiIi-
lm: exific’ntibu: a’cfifi’ibm; ce Quod à àmidra,ér

en. cui’aportet fimileideficere. i ’ n ’ ’ ”

Sir data qriidem reâa linea A a: darùrn autem reétilinèum,
cui oponet æquale adrdatarn reaam lineam A a applicare, fit
c non majus exiflrens eo uod ad dimidiam applicarum en,
fimilibus exiitentibus defe tibus; cui autem oportet fimile
deficere fit D. oportet ad daram reaam lineam A a, daro
reâiiineo c æquale parallelogrammum’a plicare, dcficiens

ura parallelogramm quæ fimilis firi i D. Secerur au
bifiiriam in a, 8: ab ipz a: a defcribarur a funile, 8: fimilirer il x8. hujus.
pofirum ipfi D; qtfod fit a B F G, 8: complearur A G paulie-
logrammum. itaque ne vei mugie cit ipfi c, vei eo marina;

3 Oin



                                                                     

En EUCLiDJs ELBMEthonUM
0b dercrminariommi: 8: firquiden) 2A0 fic æquale-c,’fil&um
braira; (19,04 prqponebatur : stemm anneau-lineam A s
date reâtiImeo c æquaie paraucpgüàmmum M; gpmmm
cit, deficiens figura arallelograrnmalyn . , W » ,1 .
EF ipfi, Dfimdi. 1 autem nourrit r- .
æquale, erit H a majus quam cyan-4,171. b
que si)" æîuaîelefi HL. ergo,:8c,gpl T; a .
quam c ci majus. quo autem DE a:ruperar i ci eiicciTui œquale, ipii v -
veto D Émile 86 fimilirer pofitum, ç I I l .

m. hujusidçfllffionfiitflm arum-ries! D V A i »- .
’ .. .cihfimileimr-iqnaregôcxm infra; , .

me en: v fil; igitur. méta dans; » . -
in. .hpmologa. lpil’.GE,-LM Vera, g-

. minimes-i a; fluoniun æquale rit . ,. I à.
Anewfiaçêzgmyaritari romain-1 ne .
imamat» igiturçi’c ra tangaras .1: n .. ,-
rpfamafi: en? ipfa LM-. penarur. ’z . i a ,
GKnŒqunIifiriC-bi 86,00 saquais Lu, ,8: complearur... a: par;
Farallelogrammuma, æquaJe igitur et: 8: filme; x q, ipfi, r; M.

m huius- au: M limile afin Fv ergo 8:. Un) iPfi En CRÈME-90m
"6’ Il"N”eanderri igitur cil: fldiamerrumixo imam, fit immun! dia-

mantiez ces, 8c figura deièribaryr. itague quon’amar eü
æquale ipfis c 8: K M fimul, quorum x o cit æqua e K M, erit
reliquus To il; mon æguaiis iveiliquo c. ricaneur-am o x
cit æquale xs, Commune appdnarur SR. roturn igitur on
toçi x nefiaqtialrsvfçdm 98:89.4??? TE» 91mm mais
AE lateri En; ,guare 8: T 5- ip’fi o si arguaie: commune aï);
ponatur xs. ergo roru’rn ratifia: uaie’rori gnomoni 10?.
ar tu gnomonipfilcofie *us e æqualis: 8:8 in igitur
ipfi c æquale erit. (ème ad daram reàam lineam u, daro

r reëtüineo c, æquaie parafieiogrammum T8 applicafllmefi,
defiçiens figuratparaîçlogramma Lsrgipfi; nfimili, quoniam
8: sa fimile cit ipii sa; Quod Facere oporrebar’, ,

. a , 12119.13. xxuç. PROBL.. ..
AH data»: refiam liman: dataireilifinea arguai: paral’
’i klagrammum plicare, tandem figura primatia-

gramme, que 1milùjit4keri dora.

- Sir data recru lineaa a, datum veto reétilineum, cui opor.
tu æquale ad ipfam A a applicare, fit c; cui autem oportet
fimile exeedere D. oportet adreétam lineam daro redisi-
lineo c æquale psallelogrammum applique, excedens fig,

w gura

(à

N

d



                                                                     

. . L-1.n.nk »VI-I. W .15"!
. allelo ma fimüi n. Secetur 48 bifariam. i115: , . .

fiscal; E B finît) fimile, 8c fimiliter a pofitum pataude-4 l’34"th
fi grammum defcribaturl 1-: L. &utriufque quidcmEL a; c 3- .
quale, ipfi vero n fimile;’"& fimili- G, m

mofitum idem a confiituatur c H. ,
 e igitur-cit on ipfi En. fitqqe

I

6 laphujl .
ï

à K a quidem latus homologum lateri
I FL,KG vero ipfi ne. 8c quoan
5 parauelogrammum G H majus cit i-

pfo 31,, erit méta liner; 53 major
quàm FL, 86 KG major quàm FE. , , «

y prpducantur n. un, a; ipfi qui-
- dm m æqualis fi; nu, êPfi verom
l ne æqualis un, a: cqmplearur
: un arauelq raæmum. .çrgo MN
. fluidifia mils ipfica. fadas
  citâmilçEL: MNigitu; ipfi 5.1. fi-

" mile c erit; ac propterea circa ean- t n. humi dem diametrum d efl: EL ipfi M N- l N 1’ X us. htijut.
ducarur ipforum diameter px, &figura defcribatur. itaque

,e quoniam au ipfi EL 8: c cit æqnale, (cd c H cit æquale
" un; erit 8c un æquale ipfi a]. 8c c. Commune auterafur
,3 EL. reliquus igitur cuir gnomon ipfi  c gît squalis. 8c
Ï! quoniam AE cfl æqualis E3, æquale en; 8: au parallelo-
. grammum parauelogrammo EP, hoc du fi L0. commune
. a ponatur EX. totumigitur AX æqualc e gnçmom Qïir.
 . cd on gnomon cit æqualis c. ergo à; 4x Ipfi c emm-
y quale. ad datam igitur rectam lineam A B date reétilineo

c æqugle parallelogrammum a plicatum dt A x, exçedenîs
E figura parallelogramma P0, ip p fimili, quoniam 8c ip fi Kg.
.5! Enfile efi o P. Œod fecifie opoxtebat. V I ,

PROP. XXX. PROBL.
î

I

i Datant raflant lineam ("wigwam avenu a: "Mil?
i muon: ferme.
î

l

I

Sir data reéîtalinea tcrminatagn oportet ipfum au ex-
!!sz ac media rariqne fecare. Defctibatur 4 ex A B quæ. Aprîmù
dratum 3c, ô: ad AC ipfi ne æquale parallclogrammum
’applicetur en, excedcnsb figura AD ipfi ne (1mm. qua-basiqu-
(fatum autem cit ne, ergo 8c AD quadratum erit. 8c quo-
Pm ne cit æquale c n; commune auferatur c n. re)iquum
13qu BF reliquo au cit æquale. cit autem ô: ipfi æqui-

P ingulum. qrgo ipfqrum pp un lattera quæ circum æqqales

I l K 4. angulos



                                                                     

1:2 ’ EUCLlDdSw ELE’MENTORUM
,,4,hujus.3ngulos reciproce (un: c proportionalia. ut igitur F1: ad
’ BD, lita cit AE ad EB. cit
d 34..primî. autem F E æqualisd A c, hoc D

citipfi A3; &ED ipfi AE. A ’
.dquare utBAadAE,itaAE A B

ad E8. fed AB major efl: -
’ quam A E. ergo, A E quam

a 14..quinti. E B en: e major. fecîta igitur c A C En.
linea A B extrema, ac media P I oratione [cela cit in a. 8c majus ipfius fegmentum en; AE.

Quod facere oportebat. , . ’Aliter. Sit data refila linea A a. oportet ipfam An ex-
trema ac media ratione feeare. Secetur enim A5 in (a itaut

f;x.1’ccun-re&angulum f quad contin’etur fub An 3c æquale t qua-
dl- a drato ex AC. quoniam igitùr reétangulum fub A8 ne æ-
: ,7. Mm quale z cit quadrato ex A c, erit ut B A ad A c ira Ac ad cn-

dergo AB mâta linea extrema ac media ratione feân dt.
de facere oportebat.

PROP. xxxr. THEOR.
in refianguliæ Magali: figura parfit à latere rafla!»
1- angulum fabtena’ente, 47144112: cf? ci: que à lateri-

. ha raflant angulum continentièm fiant, fimilibm,
I flmilitèr defiriptù.

, Sic triangulum reCtangulum ARC, reétum habens angu-
ium BAC. dico figuram, uæ fit ex 3c æqualem eflèeis
quæ ex BA A C fiant fimili us,e8c fimiliter defcriptis. du-
caturlperpendicgalaris în. Quoniam igitur in triangulo refit-

an o ACE a an o re-. A,étéu qui efi ad A, adggc ba- l ’N
. fim perpendicularis duéta

43-1111108- cit AD, erunt a triangule.
ABD ADC quæ funt ad
dperpendicularem Emilia to- B .D a. c
ri ARC, 8c inter fe. 8c
quoniam fimile cit An C tri-
angulum triangulo Ann, erit ut c en ad B A, ira BAI ad
B n. quod cum tres reôtæ lineæ proportionales fint, ut pnma

b Cor-1°, ad tertiam, ira erit b figura quæ fit ex prima ad eam quæ ex
hujus. (ecunda, fimilem, 8c fimiliter defcriptam. ut xgxrur en ad

B D, in figura quæ fit ex en ad eam quæ ex 3A, fimflem
8: fimiliter defcriptam. eadem ratione, 8c ut ac ad en, ita
figura quæ fit ex n c ad eam quæ ex c A. quare 8: ut nch

A 19 as,

zzz-no.



                                                                     

l

r D1 n a R V1. 153.4’ fan!) ne ira r ra quæ exnc ad cas üæCX’BA Agcqquinâ.
(grilles, 8c Êmiliteeggefcriptas. æqualis aure?!) cit ne ipfis
un ne. ergo figura quæ fit ex ac æqualis efi: eis quæ ex
a A Ac fiunt, fimilibus, 8c fimiliter defcriptis. in métangu-
lis igitur triangulis, figura quæ fit à latere rcôtum angu-
lum fubtendente, æqualis en: eis quæ à lateribus reétum

l angulurn continentibus fiunt, fimilibus, &fimiliter defcriptis.
L Quod oitendere oportebat.

PROP. xxxn. THEOR.
Si Jan triangaIa tomponanmr tu! «au»: au alain, and

duo laiera duobus lateribm proportionaga bahut, .
in a: Malaga laierai 0mm niant fintparallela, -
reli a4 triangularum atera in dircfïam fiai ipfi:

magnum erant. A a - .Sint duo triangula ABC ne): quæ duo latera 8A Ac
a duobus lateribus en DE proportionaliahabeant, [ci]. fi: fi-

eut 3A ad.Ac, ita en ad DE; pamuela. autem fit A a ipfi
DIC 8c Ac ipfi DE. dico ne ipfi c E in direétum efl’e. Q10-

’ 9mm cum 43 Parallela en: DC, 8c in ipfas incidit recta li-

r neaAc;erunt4angulial- v ’ I ’
î terni BAC ACD æquales "

inter fe. eadem ratione,
ô: angulus cm; æqualis efi:

ï; angulo Aco. quare &BAC
ipfi cm; cit æqualis. 8c
’V quoniam duo triangulaifunt v

A a c vos, unum angulum 3 c Ead A, uni angulo ad n ræqualem habentia, circumœquales
autem angulos latera proportionalia, iquod fit ut sa ad
Ac, ira en ad DE; erit b triangulum A a c triangule ne a b6.hujua.
æ uiangulum. ei’go A B C angulus cit æqualis angulo pas.
o enqu autem cit 8c angulus ACD æqualis angulo B A ç.
totusigitur ACE duobus ARC 8A c effæélualis. communis
apponatur ACE. ergoanguli Ac E Ac a angulis BAC ACE
an æquales funt. fed BAC ACBI CBA anguli duobus
mais funt æquales. 8c anguli igitur ACE ACE duobus re-
étis æquales enim. itague ad quandam reâam lineam Ac,
8c ad punétum in ipfa c, duæ reétævlineæ se ce non ad
eafdem partes pofitæ, an los qui deinceps funt ACE ACE
duobus mais æquales efliëtli’unt. ergo ne ipfi c a in direâum

  aerit. Si igitur duo triangula componantur ad unum au   -cx4..ptinli
, hlm quæ duo Iatera duobus lateribua proportionaliÊ a-

i v eant

’ 4-29.prini.



                                                                     

:1" EUCLmIs ELEMEN’roxUM-
am lita ut homologa latera i forum etiam fint pataude;

, arum latera inpdireé’tum fibiipfis confiitutareliquat, tria min]

erunr. , qu demonfirare oportebat. r
PROF; xxxnI.) T 515011.; ’ A q,

I iîa’firïmlii quilla: anguli «de»: l’abat propitia-

;dem a c æquales quotcunque

a 27. terrii.

ne»), quam circamfirentic guibre! iqfiflant, five
au? centra, five ad circamferentiat iqfifïant: adbuc
autem à! fiacres, quipp: gui-ad centrafunt can-

flitati. l. .. x V VflSint æquales circuli ARC on; 8:, ad centra quidem
ipforum G a (in: anguli soc EH F, ad circumferentias vero ;-
anguli a AC EDF. dico ut circumferentia ne ad se cir-
eumfere’ntiam, ita elfe I 8c n G c angulum ad angulum E H F,
8c angulum BAC ad angulum EDF: 8c adhuc feétorem n
cc ad un: fedtorern. ponantur enim circumferentiæ qui-

deinceps cx .KL; ’circum-
ferentiæ veto EF, mrfus æ-
gËxales quotcunque F M M N.

jungantue me GL un
H N. Quoniam igitur circum- .
ferenriæ ne cx x L inter
fe funt æquale’S, 86 anguli . u ”
nec c’oxKCL inter fe æquales A erunt. quotu la?
cit cirçumferentia BL cireumferentiae B C, totup ex 8c
son angulus anguli ne c. eadem mime 8: quotuplex cil:

Icircumferentia 14 noireumferentiæ a F, totuplex 8: a H N an-

5 nef. 5.
amuï.

gains. anguli a me fi veto æqualis en: 8L circumferentia
cireumferentiæ EN; 8: angulus BGL angulo E H N erit æ-
qualis; 8c fi cirœmterentia a L majoriefl: circumferentia E N,
major erit 8c a c L angulus angulo a H N; 8c fi miner, miner.
quatuor igitur exiftentibus magnitudinibus, duabus aimi-
rum. circumferentiis ac E F, 86 duobus angulis par; En F;
fumptæ funt circùmferentiæ quidem ac, 8: BGC anguli
âne multiplicia, videlicet circumferentia BL 8c BGL an- À.»
I us; circumfegmiæ veto ne, 8: un: anguli æque mul-

uËlicia, nempe’circumferentia En, 8: angulus E H N- atque
o enfum efl: fi circumferentia BL fuperat cncurnferentram
EN, 8c ne L au nm fuperare angulum une; 8c fi æqualis, .
æqualem 5’ 8c 1 minot, minorem elle. ut b igitur circumfe- ,
rentia a c ad a; F circumferentiam, ita angulus a c C ad an-
gulum un". [cd ut nec angulo; ad anguium En, ira-

angulus



                                                                     

1L. La]: R Vlan î If,Je r lus sac ad antiangulum. uterque-lama atriuquuquim;
et! uplex. scutigiturlac circumferentbmd arcumferenqdzomun.
dam et, ira 8: angulus ace ad angqum un, &angulua
BAC ad EDF angulum. quare in circulis æqualibusi anguli’
candem habent proportionem quamt circumferentiæ’ qui-
bus infifiunt, five ad centra, five ad circumferentias in--
filant, Adiçp infuper 8: un BC ,circumferenzia ad circumte-

rt rendant: a p, a idem: [cétoretn en c ad a r a femremnjuna
a ganturenim ne erg, à: fumptis in cirçumferemiis rart-c1:
14 punais, x o, jungantur a: a x x c c o o mirifique quoniam

duæ ne ce duabus, ce en: æquales fiant, &angulosræquaw
les continent; erit 8:.(bafis, .q VA, z w -’ 9’

z, Bçlbafi ce æqualis. arquaïe x » a I a
i «igitur el’c o ac triangulum
W9 ’G c K. 8:8 quoniam
Grcumferentia lac circum-
ferentiae en cit, aequalis, 8:

A rehqua «circumferentia quæ I.
pgcomplettotum circulum AB- il , n; - g fi w r à:
i cœqualis cit feliquae quæ eundem cirqdum complet. aune
&Fçælflâakxcg maille ç a; et mardis. 33 JE:

ICegmentum fegmeqtq,go.x; 8:13:15 in ara. i ’ ne?!
11W ne; Ic- quem in æqualibue mélanines Wlæflf- r u

A culorum egmenta, 8: inter a; «amarantaergafegnemmm tenu.
ne en: a: uale fegmento cox. efi: autem 8: BG C manguj
[nm triangu o ce]: æquale. 8: totus igitur feôtor a G c feÇton a

il. CGKæqualis erit. Eadem ratione 8: GKL fe6tor utrique ipfo-
il "un c ne G c K en: æqualis.tres igitur leétores ne C c G K K G L
il finales funt inter le. limiliter 8: fedtores H E F H F M H M N
if 19m f6 fun: æquales. quotuplex igitur elt LB circumferen-
1;» na circumferentiæ - ne, totuplex cit 8: GEL feâor [citons
il 0,30 eadem ratione 8: quotuplex el’c circumferentia NE
:5 leCumferentiæ 5p, totupiex cit 8: HEN feâor feôtons
5" HEË- Sed licircumferentia B L circumferentiæ EN cit æ-
ïf 234118, 8: fedtor B c L æquaiis ’el’c feétori EH N; 8: fi circum-

ï”; enfla BL fuperat circumferentiam EN, fuperat «sen-ct.
P1 fréter [gracieux Etna; ’8: fi minor, miner. quatuor igitur
fi enflammas imagn’irudinibus, duabus quidem ac E1? Cl!-
î-fr Cumferentiis, duobus vero fedtoribus onc EHF, fumpta

nu": æque multiplicia circumferentiæ uidemq ac 8: G a c
fi’(ÏÏOI’iS, Circumferentia 8L, 8: GEL le or. crrcumferentiaa
5’ mon, 8: feâoris in; F æque multiplicia, circumferentia
ï: aux un: (cétor, atque ofienfum cit fi BL circumferen-
l, "ruperat circumferentiam EN, 8: feetorem ne L fupçrare

tem Eau; 8:fi æqualis, æqualem elfe; a: li minot,

. minorem.

f:

. c 4.. prisai.

Il



                                                                     

ne Boulais ELEMÈNTORUM
minorem. cit igitur ut" 3 c circumferentia ad circumferen- p
dam en, ita [bâta onc ad HEP fe&orem. (yod ofien- -
der: oportebat. «I ’ v - ’
- -W.’CvOROLLL.
-- 1. Angulus ad centrum efi ad quatuor relaps, ut arduez cui l I
infiltit ad totam circumferentiam :l narn ut angulus a A c ad
melon), ira ne ardus ad circuli quadrantem; quare qua-
dmplicando conf uentes, erit an’ lus BAC ad uatuor
même, ut arcus negad torarn Circungiuferentiam. q E

a. Inæqualiurn Circulorum arcus un; C qui æquales rub- î
tendant angulos, five ad cen- * 1’ F » Î
tra’, five ad peripherias, funt a
limiles. Nam el’c 1 L ad totam

peripheriam in, ut an lus
l AL ad quatuor reâos: e tve- : Ô , .
routiALfeu EAcad uatuor H i . -. î

(re&os, ira arcus’nc totam ’ ” 3 - 1
peripheriam sur. quare ut -v . ,1L ad totam peripheriam 1L E, ira a c ad totam penpheriam .
3cv. ac proinde arcus rL BC (un: fimiles. n in

a. Duæ femidiarnetri An ac’à conqentricis periphenis 3
mais auferunt fimiles IL ne. ’ v * 1 I

, àrill un le N ,« . .

EUCLIDlsJ



                                                                     

l, EuCLIDIS
ELEMENTORUMLIBER DNDECIM’US.

C

a DEFINITIONESJÜ:
I.

137

L

i" Olidum eli, quod’longitudinem, latitudinemô: cram- *

5; I tudinem habe:

Il.
Solidi terminusefifuperficies. , q ,

1H. . s ARoda linea ad plenum nea en; quando, ad omnes recru
linea: quæ ipfam contingunt, 8: in fubjedto funt ’plano,
refitos ahgulos eŒcit. J

I I 1V. I v p l
Planum ad Planuml reâum efi, cum reâæ lineæ quai

communi planorum feétiouiad rectos angulos irî une piano
ducuntur, alteri plano ad réacs fun; angulos.

Reétæ lineæ ad planum inclinatio efl, cum a fublimi ter-
mino reétæ illius lineæ ad planum deduéta fuerit perpendi-
cularis: arque a punéto quod perpendicularis in ipfo piano
fleurit, ad propofitæ illius linea: extremm, ’ uod in co-
dem elt plane, altera radia linea tuent ad’ 5 en, in:
quam, angulus scutus infiflente linea, 8: adjunéta compre-’

hcnfus, I V1.
l



                                                                     

1:8 Eucmms EzEMIN-ronuml
V I.

Plani ad plamm; ginclinatio cfl,  Angulutæ acutus ’rcétis li-
neis contentas, quam fitroque plânongn 4d i’dcm commu-
nis bâtionisyuqétuh dtkîtæ, mîtes enim [affloue angulus

efficiunt.   . - .  * I

- V Il. . .Planum ad planup fimiliter indium dîCïtur,,ïatqm
alterum ad alterum, cum diŒ inclinationum anguli une: f:

florin: æquales.   I. V1.1 I.
Parallela plana funt, quæ inter fe non conveniunt.

. I xtlSimiles fonda». figura: funt, quæ Emilibus planis. continen-
tut, multitudine æqualibus.

. X.Æquales 8c fimiles folidæ figuræ (nm, quæ . fimilibus
planis multitudine 8c magnitudine æqualibus confinentur

x1.
Solidus angulus cit, plurium quàm duarum lineam quæ

fe mutuo contingunt, nec in eadem flint fuperficie, ad omnes
linea inclinatio. Ve! fondus angulus cit, qui pluribus? r
duobus planis in codem non confii’tentibus p o,
M ad unum pun I m confiimtisvconünctur.

XI].
Pyramis cit figura folidz planis comprehenfa, quæ ab

unp plana ad unum pun&um confituuncur. -

’ ’ X111.
Prifina cit figura folida quæ planis comitiaux; quorulp

adverfa duo funt 86 æquan’a 8c timilia, 8c pardieu; alu

vefo parallelogramma. ’
’ I ’ XIVJ

Spfiæra efi, quando femicirculi manente diametro, cir-
cumduétus femicirmlm in feipfum rurfus mvolvitur’unde
novai cœpcrat, circum afiùmpta-figura.

.’ XV-



                                                                     

L r n a n XI..
. , ’ KV: ,

1 Axis autem f hæræ en quielèens illa méta linea, circuli:

; quam &micirc us convertitur. V I

I X V LCentrum fphæræ cit idem qïmd 8c &mfiçirçuli. Ï

’ ’ x v I 1.
r Diameter autem fphæræ cil: méta. quædam linon tann-
1; tram duéh, 8: minque à fphæræ fuperficie terminal; L A v

X V 1H.  . Conus cit, quando reaanguli trianguli manente une ia-
  (en: corum uæ circa reâum angulum, circumduâum tri- ’

angulum in eipfum rurfus revblvitur, unde movcri cœpcrat,
i deum amurons figura. zAtque fi quidams reflua linea æqüa-
M lis fit reliquæ quæ circa reétum anguumcontinemr," ora

thogonius erit conus: fi veto minor, amblygonius: fi Vero
major, oxygonius. V

W

XlX. . ’ I.Axis autem coni efl: quiefcens il]: linea, circa quam tri.
angulum ’v’er’titur. . ’ l ’ .

A . . X X. . .--; Bafis veto coni cfircirculus qui à circumduéta refis. linea

v, defcribitur. V » I
’ XXI.   j.Cylindms cit, quando reaanguli parmeldgmnmi mas

mente uno latere corum quæ cime. reékum tamtam, cir-
a cumduâtgm parallelogrammum in feipfummrfirs miolvirur
’ unde’cœperat moveri, circum flumpta figura. -

xxn. ’ . .Axis autem cylindri efi: quiefcens illa roda linea, cimrm
J quam parafielogrammum converfimr. r -’ r A .-

. XXllI. Ï . - .Baies Verrorcylindri (un: circulîà duobumdverfis Hem,
quæ circumagunmr, dolèripti. I v - z. ï v

l X X I m’ r .Simi’leé coni ô: cylindri funt, quorum 8c acné: bafium
drametri proportionales faut.

XXVr

in



                                                                     

I

in; Eucums ELEiviEN’ronvm’
XXV.

Cubus cit fignra fonda fub (ex quadtatis æqualibus con-

tenta. «XXVI.
Tetracdrum cit figura fonda fub quatuor triangulis æqu-

’ libus r8: æquilateris contenta.
xxvn. ’

Oâaedrum cit figura folida fub 0&0 triangulis æqualibus
r 8c æquilateris contenta. t

X X V Il I.
Dodecaedrum cit figura folida fub t1uodecim pentagonis

æqualibus, ô: æquilateris, 8c æquiangulis contenta. t

XXI X. e
Icofaedrum efi figura folida fub vi ’ ti tri lis 02H-

bus, ô: acclameriez contenta. gin, m æq
X X X.

Parallelippipedum efi: figura fonda (ex figutis quadrilateris,
quantum quæ ex adverfo panatela: funt, contenta. h

PROPOSIIIO I. ’THEORE MA.

3:84: bien: par: 7144414") non (Il infligeât) plana,

gruerie»: une inquimi. n
Si enim fieri poteft, même lineæ AB pars quidem AB

’ a: in fubjeôto plano, pars veto rein fublimi. erit recta
. linea quædam ipfi A n
in direôzum continuata in t EIùbjeéto piano. fitque D n.
duabus igitur datis mais li-
neis ne ABD commune
lègmentum cit A B, quad fi-
eri non poteft: reâa enim
linea cum méta linea non A

’ convenir in pluribusefiunétis, quam une. Non igitur reaæ
lineæ’ pars quædam in fubjeéto plana, quædam vero in
fublimi. Œod demonftrare oportebat. , t ,

r u PROP..



                                                                     

1.1323. XI.
. PROP. Il. THEOR.

Si J144? refit (ineæfi inviccm jacent, in am fintplnn,
I é! omne tr’mnguhrm in une piano confifi’it.

Duæ enim. recta: Huez-A B en fe inviccm in punch];
feeent. drco xpfas AB c D m une elfe plano,ôc omne trimé

gulutn in uno plana confi- A . 1)âcre. Sumantur enim inipfis °
. En ne quævis punch F6;
c junganturque en ne, 8c PH
[6K ducantur. dico primum  
Inc triangulum confifiere 6in uno plana. fi enim trian-
; guli EBC pars tqnædam FHC, c n x
I vel G 3x in fubjeâo plane cit, .reliqua veroc in alio o;

, erit 85’ lineamm E5 2c pars in fubjeéto piano, par:
"f in alio. quod fi trianguli raca: pars 1?an fit in (ub-
î jeâo plane, reliqua vero in alio, ummmque reétarum Ili-
1 nearum ne En quædam pars erit in firbjeéto plana, quæ-

la:

v, dam .vero in alita; quad abfurdum efiè oofiendimus. trian-g hmm,
. gulurn igitur E ne in une dt plant). in quo autem piano cfl:
t ne a triangulum, in hoc en: utraque ipfarum r: c E n : in quo
Î autem attaque ipfarum 2c En, in hoc a: A! cn. Ergo
I mazlineæ A a c D in une tout piano, a: omne triangulurfi’

Il in une plane confifiit. qu czar demonf’mndum.

’PROP. 11L T HEOR.
I si Jura plana fi invicemfic’cnt, commuais ipfiramfe-
’ 810 refît: [bien erit. ç *

Duo plana AB ac fe inviccm feeent, communie autem
i mm Icône fit DE linea. dico. lineam on redan! cire.

I enim non in fit, ducaux: ’ 1;
rèpunâtonadninplano .tquidem Anreétalinea pas; .î inplano autem ac recta li:-

nea DE a. erunt urique dua-
fl mm reéâarum linearutgc par c
351195 ü ern termini, ip - . a1’ fpatium continebunt, quod . Dw. A

et]: abfurdum a. non igitur par; on roche 11neæ  film. fi-
militer ofiendetnus neque aliam quanIplam, quæ a pun&o
Dada ducitur refitam efl’e, præter ngarnnn communem

, fcilicet planorum au ne feitionem. l rgrtur duo plana f:
inviccm feeent, commuais ipforum [calo méta knea ont.
Qlod ofiendete oportebats L PROP.

a Axis. le."



                                                                     

v" a162

tca-ÛIUI’FA FG FDFC PH

r lineæ AE ED duabus mais

a x;.primj.
l? 4.. prima.

1c a6.primi.

d 8. primi.

:3. Dell

EUCLtnrs ELEMENTORUM

PROP. 1V. THEOR.
Si refît: linea (Jack: ne?!) lineirfi inviccm [emmêlai

m commuai [cillant «dragm- angulo: infifi’at, "in":
«(:4620 par rpfir: plana tu! "En: angulo: erit.

i Reâa linea quædam E F duabus reâis lineis AB c-D fc
mvrcem fecantibus in E punâo, ab ipfo E ad mélos angu-
los infiltat. dico E? etiam piano per AB CD duéto ad re-
aos angulos elle. Sumantur reétæ linea: EA au en DE
inter le æ uales: porque E - F . -
ducatur te linea ont ut- ’cunquc: 8: jungantur A D c B;
deinde à quovis punéto F du-

En. 8: quoniam duæ reflue

lineis c E E8 æquales funt, 8c
angulos a æquales A a D c E n continent, erit 6 A!) bafis bafi
c n æqualis, 8c triangulum A En triangule c un æquale.
ergo 8c angulus DA a æqualis câangulo Enc.- efl: autem *’
8c angtlus A E c 4 æqualis angulo B a H. duo igitur triangula
l’un: AGE B EH, duos angulos duobus angulis æquales ha-
bentia, alterum alteri, 8c unum latus A E uni lateri EB æ-
quaie quod en: ad æquales angulos. quart: 8: reliqua latera
reliquis lateribus æqualia habebunt c. ergo GE uidem off:
æqualis EH; AG vero ipli un. quod cum au 1c æqualis
li. B, communis autem, 8c ad rectos angulos F a; erit 6 bali:
AF bafi F8 æqualis; eadem quoque ratione 8c cri æqualis
erit FD. præcerea quoniân A D elt æqualis en, ôt AF ipfi
F8, erunt duæ FA, au duabus sa 3c æquales, altera al-
teri; 8: ofienfa et]: bafis n r: æqualis bali F c. angulus d igi-
tur FA D angulo F 3c elt æqualis. .rurfus ofienfa elt A G æ-
qualis au, (cd 8c AF ipfi p a el’t æquaris. duæ igitur FA A G
duabus En au æquales (unt, a: angulus pas æqual-is elt i
angulo F 3H; ut demonltratum fuit, bafis igitur c F bali FH r

celt 6 æqualis. rurfus quoniam on; oltenl’a dt æqualis un, 1’
communis autem]; F; erunt duæ G E se æquales duabus
au EF; a: balis un elî æqualis bafi Fa. angulus d igitur
c E F angulo H a r: en: æqualis, 8c idcirco reétus el’t uterque ç
angulorum c a F H G F. ergo F E ad c H utcunque par E du-
étam reétoscflicit angulos. fimiliter oflcndemus FE etiam a
ad omnes métas lineas, quæ ipfam contingunt, 8c in fub- ï
jeéto funt piano, reâos angulos eflicere. recta autem ad .
planum recta cl’t e quando ad omnes métas linea; ipfam con-

tingentes, a
Ai



                                                                     

LIBER XI..-
tingen’tes, 85 codem exiltentes piano rectos eflicit angu-
ios.- uare FE fubjeéto piano ad reCtos’ angulos-infilht. at
fiibje planum. cit quod per A B c D reâas lincas duci-
tut. ergo FE ad rectos angulos erit duâo pet A B cD
iano. Si igitur recta linea duabus métis lineis le inviccm
ecantibus in communi feâione ad rectos angulos infiltat,
etiam du6to per ipfas piano ad reâos angulos erit. 030d des
monitrare oportebat.

PROP. V. THEOR.

163

Sim94 linea .tribu: mais limait felè un entibm, in i
communijeéïiam, ad refît): angulo: infi a!,tre.r i114
rafla linea m une plana mon.
ReCtalinea quædarn A B tribus mais lineis ne B D au, in

contaâu a, ad re6tos angulos infilfat. dico ne BD un in
uno piano elfe. Non enim, fed fi fieri potelt, fint a D B E qui-
dem in (abjecte piano,- n c vero in fubiirni, 8c planum pet
in a c producatur. com- A
munem urique feâionem in

fiabjeûo piano fadet a re- c
dam lineamr; faciît BF. in
uno i ’tur unt ano cr
in Ecglduâo, tresP rempli. ’ F
neæAB acanôcquoni- 13 v D
am AB unique ipfarum BD i i Ë
DE ad reâos angulos infiltit, 8c dudit) per ipfas DE au
piano ad refîtes angulos erit. planum autem pet Du au cit

a 3. hujus.

fubjeâum planum. ergo A a ad fubjeétum planum recta 6 cit. 6 4. tupi;
quare 8: ad a omnes métas iineas tipfam contingentes, quæcg. Def.
in codem piano funt, reétos fadet angulos; (en ipfam tan-
git BF in fubjeâo exiliens piano. ergo angulus un recrus
cit ponitur autem ô: ne angulus reétus. æqualis igitur
cit an us A un angulo A 3c. 8C in eodem funt piano;
quad en non potelt. recta igitur linea ne non cit in (ub-
limi; quare tres reétæ iineæ BC BD au in une funt piano.
Si igitur reâa linea tribus métis lineis foie tangentibus, in
communi feâione, ad rectos angulos infiliat, tres iiiæ reétæ
litiez in uno piano erunt. QIOd demonltrare oportebat. -

PROP. V1. THEOR. l
Si du? refit: Iineæ eidem plana ad rafla: angulo: fuc-

rint, illæ inter [a]: parallelæ arum. -
Duæ enim métas lineæ au en fubjeéto piano lint ad

mélos angulos. dico in ipfianparaiieiam elfe. occurrant p

a .4 ’ enim

au. r.



                                                                     

Affli-

r54. Eucunxs ELEMENTORUM
enim fubjeao piano in punais a D, jImgaturquc BD’reâa
linea, cui ad rectos angulos in fubjeéio piano ducatur D B,
8c pofita DE ipfi A B æquaii, jungantnr 33 A a au. mac-i
niam igitur A8 refis cit ad flibjeétum A c
planum, 6c ad omnes métas iineas cime
ipiam contingunt, 8c in (abjecte unt

a. 3.Dei’. piano, reétos angulos 4 efliciet: contin-
hujur. git autem AB utraque ipfarum BD BE

exiliens in fubjeéto piano. ergo uter-
que angulorum A BD un retins cit.
eadem ratione rectus etiam elt uterque
ipforum c D B c D a. 8C quoniam A3 æ- B
quaiis cit ipfi DE, communis autem B D.
erunt duæ A B BD ’duabus E!) DE æ-

. . quales, 8c rectos angulos continent;
i4- anl-bafis igitur AD bafi DE cit b æquaiis. E p

rurfus quoniam an en: æquaiis DE, &AD ipfi DE, dans
A B RE duabus ED DA æquales funt, 8c bafis ipfarum A!

c8.primî. communis; ergo angulus A DE angulo mon cit t æquan
lis. (cd un rectus eit redus igitur ô; BDA; 86 idci-rco
BD ad D A el’t perpendiCuiaris. fedôt perpendicularis e& ad
utramque ipfarum BD Dc. uare ED tribus rcâisiineis- BD
DA.DC in Contaétu ad re os infifiit angulos. tres igitur

d f. hmm, reétæ lineæ B D D A, ne ’in uno funt d piano. in quo autem
I funt B D D A, in eo cit au, omne enim trianguiumin une

e 2-- Mill” . eitplano. ergo A B BD D c in une piano fint necelie cit: ae-
I . que eli: uterque angulorum ABD BDc retins. parallela igi-

flgi "in" tut f cit A B ipfi c D. qunre fi duæ recta: iineœ eidem piano ad
lotîtes angulos fuerint, iiiæ inter le paraiiclæ erunt. (LE. D.

PROP. Vil. THEOR.
Si dine rafla? liners parallclæ fint, lamantin autem in

attrayant ipfarum 714435176! purifia ; quæ diffa panât
t conjungit rafla in eadem erit plano,in que éparalklæ.

Sint duæ recta: iineæ paraliciæ AB CD, 6: in (maque

mm fumantur quæiibet A E La.punéta EF. dico rectam ii- t L -neam quæ punch E F cori-
jungit, in codem piano elïè, a.
in quo funt parailelæ. non
enim, (cd fi fieri poteflî, fit n

inIi’ubiimi, ut son, a: per z; F i ni EG F, planum ducatur quod
. î, hum, in inbjecto piano lcflionetn fadet 4 reôiarn lineam; fachl

ut



                                                                     

n 1-7 n a s"

LIRE! XI. t :6;ut EF. ergo duæ refis: linea: EGF EF fpatium comme , .
bunt, quod fieri non Il potelt. non igitur quæ à punéto B ad il légum-
Bducitur reétaiinea in (ubiimi cit piano, quai-e erit in co-P"mh
quod-per A8 CD parafieias tranfit. Si igimr duæ redis: ii-
ncæ paraiieiæ fint, &c. (yod oportcbat demonltrarc.

V .PROP. ViII. THEOR.
Si du; refit Iiueæporalldæ fiat, airera am ipfir-

Implan’o Moaifit ad raflas angubr, (à "ligua ei-
dem plana ad rafla: angulos erit.
Sint’duæ métas iineæ ’paraiieiæ au; en, 8c airera ipfarum Videfiguram

AB fubjeéto piano fit ad rectos angulos. dico 8c reiiquam "OP-fem-
’c D eidem piano ad rcôtos angulos elfe. occurra-ntpnim A B
c D fubjcéto piano in punais B D, 8: B D jungatur. ergo A B
c1) B D in uno innt b piano..ducatur ipfi 8D ad rectos angu- h 7, hmm,
los in fubjeéto piano DE: a: ponatur Du; ipfi A13 æquaiis:
i r e BE AE an. ôt’uoniarn an endicuiaris
jeé’turn planum, Bagad omnes quæ
ipfatn icontingunt lunrque in. fubjeélo piano, perpendicu-
laris a erit. recuis igitur cit uterque anguiorum A a D A8 En; 3. Def.
quad cum in araileias métas incas A8 en reéta incidit
B D, erunt angufi A BD c DB duobus mais b æquaies. reé’cusb agçrimi.
auteur cit A BD. ergo 8c CD B cit métas; ac propretca c D
perpendicularis cit ad B D. 8c quoniam au cit æquaiis D E,
communis autem B D, due AB «BD duabus un) DB æqualcs
liant; 8c angulus A B D cit æquaiis angulo E D B, reâuscnim

H uterque cit, balis igitur AD bali 8E cit t æqualis. rurfusq, Phi,
quoniam A B æquaiis cit DE, .8: DE ipfi a D; craint duce
A8 8E dunbus BDDA æquales, airera alteri, 6c Mrs-ca-
mm communis A a. quarc angulus A B E cit d æquaiis angulo 4 a. primi.
En A. reétus autem cit A DE. ergo 6: BD A en: rectos, 8cm)
ad DA perpendicularis. (cd et perpendicularis cit ad BD.
ergo ED etiam ad planum pet B D D A perpendicularis tarin; 4.. hujuq.
8c ad omnes refit-as iincas quæ in eadem exiltcmes piano ,
iplam contingunt, reàos f tacler angulos. at in piano perf a, Der,
BD DA reli ne, quoniam in piano pet BD DA fiintg aux z, najas.
BD: in quo autem (ont A8 BDineodemw eli ipfaD c. quam; 7. hum.
BD ipfi ch cit ad rectos angulos: ideoque CD ad rectos
angulos el’c ipfi D a, lieder ctiam ipfi on. ergo CD duabus
re tis lineis D E D B le mutuoifccantrbus in communi [côtie-
ne D ad re&05 angulos infiltit; ac proprenea plané perme:
D3 cit e ad rectos angulos. planum autem par D E D3 . cit
fubjeétum ianum. ergo DDiubjcâo planoad reflex) angu-
los erit. &od demonftrate-oportebat.

L .PRQP.
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n g 33.prirni.E D æqualis cit 8c paraiieia, erit 8c a AD"

156 Epcnnrs ELEMENTORUM
PROP. 1x. THEÔR.

9ème eidem refit lineæfimt paradoit, non exijldnter
in eadem in quo ipfa piano, ctiam inter fi pa-
rulie]; orant.
Sir utraque ipfarum A B c D parallelaipfi E r,.non exiltCn-

tes in codem, in quo ipfa piano. dico ABi fi charalieiarn
elfe. fumatur in E F quodvis punôtum G, a quo ipli En, in
piano quidem pet E? A B
tranfeunte,ad teétos angulos
ducatur on; in piano au-
tem tranieunti pet EF CD,
rurliis ducatur ipli EF ad
rectos angulos G K. 8: quo-

. niam E. B ad utrarnque ipfa-
rum ou GK cit perpendi- c K Da 4. hujus. cularis, erit a F etiam ad rectos a angulos piano pet G a on

. tranfeuntc. atquc cit EF ipfi A8 paraiieia. ergo A8 pla-
fl-bui’m- no pet HGK ad rectos au los beli. eadem rationeôçcD

piano pet HGK cit ad r os angulos. utraque igitur on:
rumina CD piano pet HGK ad reétos an ulos erit. Stan-
tem duæ reétæ lineæ eidem piano ad te os angulos fue-

a cumin... tint, p’arallclæ c erunt inter le. ergo AB lpfi CD elt’pa-
ralleia. QIOd demonltrare oportebat,

PROP.’X. THEOR.
.Si JM refit linea fifi contingentes, dauba: mais If-

nei: fifi: contingentibmfint pyralène, non autem [il
eadem plana; dyade: angulo: contmebunt.

Duæ recta: linea: [ce contingentes A B B c, duabus mais
lineis D E JE B fcfe contingentibus fint
paraiieiæ, non autem in eodem piano. B
dico angulum A B c angulo D E F æqu-
lcm clic. ailirmantur enim BA Bc BD A
a? inter le æquaies: 8; jungantur AD
CF BB ac DE quoniam igitur RA ipli

æqualis 8: paraiiela ipfi BE- eadem ra-
tione 8: c F ipii 8E æquaiis 86 patafiola
erit. utraque igitur ipfarum A D c F E
ipfi B B æqualis cil: 8c paraiieia. quæ au-
tem eidem reétæ iineæ flint parallelæ, D F
non exiltentes in codern piano; 8: in-

ter

L.

1
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LIBER XI. 167ter le parallelæ b arum. ergo au paralleÎa efi ipfi CF 8:5 9. hujus.
æqualis. arque ipfas conjungunt ac DF; 8c AC igitur ipfi . .
D F æqualis cit 8c c pamllela. 8:: quoniam duæ recta: lineæ A 3’ 331mm!-
nc duabus DE un æquales fiant, 8c bafis AC cit æqualis v .
bafi DF; erit d au lus A ne angulo DE F æqualis. Si igiturd 8- Pum-
duæ reâæ lineæ efe contingentes, duabus mais lineis fefe
contingentibus fiat parallelæ, non autem in codem plana;
æquales angulos continebunt. Œod oportebat demanfirare,

PROP. ’x1. PROBL.
A 141231411670 in fuinmi, m’fuêjeâ’um planum, perpen-

dim rem rafla": lineam durera.
Sir datum quidem punôtum in fublimi A, datum autem

filbjeétum planum au. oportet à punao A ad fubjcétum ’
planum perpendicularem reétam lineam ducere. In fubjeéto
plane ducatur quædam reâa linea utcunque B c, &àpun-
0:0 A ad ne perpendicu-
laris agaturoe A D. fiquidem
igitur A D perpendicularis
fit etiam ad fubjeétum pla-
num; faétum jam erit, quod
proponebatur : fin minus;
ducatur à punâo D ipfi a c,

in fubjeéto plano, ad reCtos B D C
t angulos DE: 8: à punéto A ad DE perpendicularis c du-b n.prgmf.
catur A F. denique pet F ducatur G H ipfi B c parallelaæ "d”un!-
aniam a c utrique ipfarum D A DE efi: ad’reÇtos angulos,
cnt d 8C B c ad rectos angulos piano per 1-: D D A tranfeunti.d 4. hujua.
quin ipfi ne parallela cit on; fiautem fint duæ reéÏælineæ
parallelæ, quamm una plane alièui fit ad reé’cos’angulos; .
8c reliqua .eidem plane ad reétos angulos erit. quare 8ce 8- hum
en plano par ED D4 tranfeunti ad rectos angulos cit: ac
propterea ad omnes mêlas lineas, quæ in codem plane ex-
lfienres aiflpfam contingunt el’c f perpendicularis. contingitfg.Def.
autem ip am A F exifiens in plane per ED D A. ergo G H
perpendicularis eft ad A F. 8c 0b id A F. efi perpendicularis
ad 6H: elt autem A F ad DE perpendicularis. ergo A F
perpendicularis efl: ad utramque 1pfarum HG DE. fi autem
méta linea duabus reâis lineis [de contingentibus,- in com-
muai fetïtione, ad mélos angulos infiftat, etiam plane pet
ipfas duôto ad reétos angulos d erit. quare A F piano pet
En ou dudto en: ad reétos angulos. planum autem per
EDIG H eI’c fubjeétum planum. ergo A F ad fubjeétum pla-
num efl perpendicularis. A dato igitur punôto fublimi A, ad

. L 4. (ub-
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.b ’I 5.83m! a pet ndicuiaris 2c - .
3;.P5ÆÎ-55 Fer A.lpfi BC paraiieia’b A C

g 3. hujus. (abjeêto piano 4 am line-

Æ 3. Dell gulos dt, 8c ad a omnes redus lineas, quæ in

:68 EUCLlDls ELauan’TonUm
fabjeétnm planum, perpendicularis reâa linea duâa en A F.

Œod facere oportebat., . ,
PROP. X11. PROBL.I 22m plus, à me.) 9.0.12» w, 14m :9, d rafla;

angulos W84») lineam cmfiituere.

Sit datum quidem planum abjeaum, panama m.
quad in ipfo fit A. oportet a n Bpunôto .A fubjeâo. piano ad
reétos angulos reétam lineam
conûituere. Intelligatur ali-
quod punétum’fublime a, à
que ad fubjeôtum planum a-

ducatut A D. quoniam igitur dus Vreâæ iineæ pinaillaient:
A D c a, una autem ipfarutn ne fubjeâco piano cit ad refit!

ç 3,11m; angulos; ô; reliqua c A D fubjeâto piano ad mâtas angulos
erit. Dato igitur piano à punflo quod in ipfo efc datum, ad
mélos angulos recta linea confirma en; 030d ancra
oportebat. a ’

PROP. XIII. THEOR.
flûta plana, Æ panifia 71m1 in ipjà n°5, du: rafla! 51m:

au! "au angulo: "on Cagliituenturp a); eadem parte.

Si enim fieri potei’c, date piano, à punfio qnod in ipfo et!
i A, dus: méta: linea: A8 AC ad rectos anguloa’conltiluantnr

ex eadem parte: 8; ducagur , a ’
pâma: pet en ne, quad a ciet fe6tionem A in
am. faciat D A a. ergo reâæ
lineæ A]; 4c DAE in uno
fiant piano. 8c quoniam on
fubjeao piano ad mâtes an- A

fixbjefto usa
exiflentes ipfatn oontingunt, métas fadet angulos.
autem ipfam DAE, quæ cit in (abjecte piano. angulus aga-
mt c A E refilas oit. eadem rancîmes: Scaê’eâus e11: à; a. lergo

an ESCAEÎIBAE cit ni. inuno l tpano,
curât;l fieri nonppoœfi. Notîëgitur date piano, à parian,
quod in ipfo cit, du; tafias linea ad mâtas angulos confit»
ex eadem parte. Quod oportebat muâmîfàopr



                                                                     

Lilllix1.. inPROP. XIV. THEOR. i
.11 gua- knn, «Je»: refit: linea ç]? perpendicularis, en

para la faut.
Reâaâuzdam linea A8 ad utrumqae iplbrum pianomm

en EF t petpmàiœhtis. dico eapia- .na pardieu elle. Si enim non ita’figpro- . n K G
duéta convenaient interfe : convenait,
fixatmnmmàic métaux 4
t aman; Il! a ou umptoquou-vespmétomungï’nmx un ou»

Imam igitur au perpendicularis en: au
El? 911mm; cité: mendiant? ad
l 3x mitan: lineam in piano sa
produéto exiflementcm. quam me
nant: gus cit eadem ratiloneôc suc
e te :i uctr-ia iaæxduoanguli AB 1cm: (1110:3 mais (un: D
æquaies, quod fieri non a portait. non iginn- plana en EFnt7.primi.
produéta inter fe comvenient. quatre en EF anima fin:
neceiTe cit. Ad quæËut plana, eademreéta i eit- r-
pendimiaris, cagnai] (une Quod demonitrare cannât.

PROP. xV. .THE OR.
Si JM ":94! linea: fifi angennes dada: n’ait lainât

jefe tangentiàm fini parallelæ, "on mm in mais»;
plana; à» quæ par gym 1747116871! flafla paraïlclz
arum.
Duæ reâæ linea: fefc magma a a a c, «duobus mais li-

neis en: tangentibus DE a? pardieu: fait, a: non in ao-
dem piano. dico pimquæpa- a a ne, DE a? mœumfi
producantur inter a: non a.
convenire. bucatut à; un-
ôzo a ad planum, q par d
D a a? tranfit rpendicu- A. cintis ne, quæ p ano input:- . E xflac a cocufiais, a: pet c . N;ducatur ipiivquidem a: D pa- , a
valida on; ipfi irato au: D ’ F apataude est. itague quoniam ne perpendicularis efl: ad
planum per DE E F; 8; adomnes raflas huas quæ v
çontingunt, 8c in eodem morphine, reétos faciet a an los. a ;. Dcf.
fopfingit autem ipfam maque earum G [-1 G K, quæ citât in

. . V ’ cm
i
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b 19.ptimi.

l 4.. hujus.

e Il, hujus.

’ nient. non conveniunt autem, cum pa-

Eucnma ELBMENTORUM
eodem piano. reclus igitur cit uterque angulorum son
son. 8: quoniam 13A paraliela cit ipfi ou, anguli au
son duobus reélis flint bæquaies. mans autem cit son.
ergo 8c on A teétus erit, ideoque on ad sa cit perpendi-
cularis. eadem ratione 8c on efi: perpendicularis ad ne.
cum igitur méta linea ne duabus mais lineis a A B c fc
inviccm feeantibus ad reétos angulos’infiitat; erit B c etiam
ad planum pet RA ne duarum d perpendicularis. arque cit
ad planum pet D a a F perpendicularis. ergo tic perpendi-
cularis eit ad utrumque planorum quæ pet A a a c, DE a F
tranfeunt. Ad quæ veto plana eadem teck linea en: pet-
pendicularis, en paraiieiaefunt. araiieium igitur efl: planum
pet A a a c piano pet D E E F. (âme fi duæ-teétæ iineæ (de
tangentes duabus mais lineis fe c tangentibus fint paraiieiæ,
non autem in eadem piano, 8: quæ pet ipfas tranfeunt plana
paraliela etunt. QIod demonittare oportebat.

PROP. XVI. THEOR.
Si du!) plana paraliela ab 2117140 plana fetanttn’, Pomma-

ne: 1pfirum femmes paraliela: arum.

Duo piana’paraliela A3 on à piano aiiquo sans (eh
centut; communes autem ipforum (bâtions fin: EF ou.
dico a F ipfi c H paraiieiatn eflè. Si enim non cit paraliela,
produétæ a r: on inter fe convenicnt, vei ad partes F a,
vei ad partes ac. pproducantut prias,
ut F H, 8e conveniant in x. quoniam-
igitur EFK cit in piano A B, 8C omnia
fieu: in EFK fumuntur punch in eo-

piano erunt: unum autem pondio-
rum quæ fun! in un, cit ipfum x
punôtum. ergo K cit in piano au. ea-
dem ratione 8c K cit in CID piano. ergo r

K

in n
plana A a c D produCta inter fe conve-

ralieia ponantut. non igitur a F ou A l C I
reaæ uneæ produéiæ convenient ad E? I 5x
pattes En. fitn’ilitertdemonittabimus ne- V
que ad partes a c; convenue, fi producanrur. quæ autem
neutra ex parte conveniunt paraiielæ flint. ergo EF ipfi
ou cit paraiieia. Si igitur duo plana paraliela ab aiiquo
piano feeentut, communes ipforum feâioncs paraiieiæ erunt.
QIOd demonitrare opottebat. ’

PROP.



                                                                     

L 1 a a a XI. tuPROP. ixvu. THEOR.
Si (la: rafla? lime à parallcli: ficmtur plaids, ingeaf A

’ Je»: proportianes fambuntur.
Duæ reâæ iineæ A3 en?! parallciis pianis ou. a L M N

. fecentur in punais At: se F D. dico ut au reéta linea ad
ipfam sa, ira efle cr ad FD. jungantur
enim ne BD AD: &occuttatADpias

i no KL inpuuéto x: &Ex xrjun -
tut. Quoniam igitur duo plana par ieia
KL in: à piano 1;an feeantur,com-

g moues ipforutnfeétiones Ex BD paral-
’ ieiæ A faut. eadem ratione quoniam duo
Z iana paraliela on KL à piano AxFC

ecantur, communes ipforutn fedtiones
A c PX flint paraiieiæ. 8: quoniam uni
laterutn trianguii A BD, videlicet ipfi
BD paraliela duèta cit EX, ut au: adan
ita 6 erit A x ad x D. rutfus quoniam uni
laterum trianguli A Dc, nempe ipfi ac pmiieia (mai CE
x5, erit ut ax ad X136, ira cr ad FD. oiienfutn autem
efiutaxadxo,itaeflèasadaa.utigitutnz ad H
E a, ira cit a c F ad a D. (hilare fi duæ méta: iineæ à parai-c "Jim"-
ieiis feeentut planis, in eai’dem. proportiones fecabuntur.

Quod demonfirate oportebat. ’
PROP. XVIiI. THEOR.

Si rafla linea plana alicuijit ad "au angulos,
mania 7M per ipjàm traufmnt plana eidem plana
ad rafla: angulo: arum.
Reéta linea quædam A a fubjeCto piano fit ad mélos an-
ios. dico se omnia piana quæ pet ipiàrn A a tranfeunt, l

ubjeéto piano ad reCtos an- D ’ G A. H
gulos eiTe. Produeatur enim vpet AB planum DE, fitque
piani D a, 8c fubjeéti .piani
communis fedtio c a: 8C
fumatut in. c a quodvis pun-
aum F; à quo ipfi CE ad
mélos angulos, in D aplano, 4 1 F a B F-ducatur ne. quoniam igitur A]; ad fubjeétum planum fifi
perpendicularis; 8c ad omnes reétas iineas, quæ ipiam con-
tingunt 8c in codera fiant piano perpendicularis a erit mare. 3. Dm

. a I etiam

a tannins.

5 a. terri.

(Î



                                                                     

in

I 8. hujus.

c 4.. D85
hujm.

64. Def.

C

E’Ucmnu ELEMINTORUM
etiam ad c a cil: perpendiCUhris. lus i ’wr A BF reflua
cit: Ted 8c on fait métas; ergoaîglfparîeia eûipii FG.

cit autem un [ubjeâzo p.a- a G A Hpo ad mélos angulos. 8c FG i
1gitur eidem piano ad radios
angulos b erit. a: ianum
Id plenum mitan) ,quan-
do commuai pianomm fe- l
étioni ad métas angulos j
duâæ reâæ iincæ in une 44 V n
pianorum, reiiquo piano ad rcébos anguioc cfint: ut com-
muni pianomm feétionice in une piano DE ad métas an- ’
guios duaa ne, 011ch: ei’c fubjeâo piano ad mélos dû z:
angulos ergo planum DE reflua: CR ad ifubjcâum pianum.
fimiiiter demonitrrabuntur 8: 01min quæ par A a murent:
plana (abjeao piano man clic. Si igitur rafla linea piano
aiicui fic ad rectos ànguios, ô: omnis quæ par ipi’zm tmnfçunt
plana. eidem piano ad ucétos angulos cmnt. Quod oportebat
demonitrare.

PROP. X.IX..THEOIR.
Si duo plana fi inviccm ficantia flanc alitai fin; Il

raflas «gala, à communis ipfirum [affin adam
phi» And rafla: «gala: mit. -

Duo plana fe inviccm feeantia A a n c fubjeâo piano
fiat ad ratios angulos: communis autem ipfonum feftio fit
BD. dico au fubjcéto piano ad refilas angulos die. Non
enimo [cd fi fieri poœii; "non (un ad
macs angulos (ubjeüo piano; s: à B
purifia D ducatur in piano quidem au,
Jpfi A D reaæ iineæ ad rafles angulos
DE: in piano autem ne ducaturtipfi
on ad rectos angulos DE Et maniant I
planum A a ad fubjeéthm planumteéhm
cit, 8c commuai ipforum feâioni un v
ad métas angulos in piano A n duEiza œil
D E, erit 4 n E ad fubjeétum planum par.
peudicuiaris. fimiiiter ofiendemus 66 D F
perpendicu’arem eflè ad iubjeanm ia- A c
num. quare ab eadem punao D
jeéto pIano duæ reftæ iineæ ad mélos angulos confiitutæ

5 :3. hujus.fnnt fez: eadem pane, quod fieni non 6 -poreit non âgism-
futajeâto piano àpundo n ad macs angulos condimenta:
d’un tem: nuas, pxmr iipfzm n B, communal planons:

v A a a c



                                                                     

. . L r n 1: x XI. r7 3: n ne Monem. quam on tubjcao piano et! perpendicu-
f lais. Ergo fi duo lana fr: inviccm focantia piano aiicui x
tu in: ad re&os angu s, 6c communis ipi’orum feâio eidem
1 piano ad naos angulos erit. Quod oportebat demonitrarc.

PROP. XX. THEOR.
5.5? [aldin angulus tribu: anguli: plant) contineatm’r
duo guilibet religup majorer fiant, fumoiocmync

il [ampli Il Soiidus angulus ad A tribus anguiis plana nu: c4 u n A n
a contineatur. dico. anguiorum B au c An D A! dans quoi-
; hbçt reliquo majores die, quomodocunqne fumptœ. Si

JCMBACCADDAB ane- iL guli inter fe æquales fint,
.1 perfpicuurn reli: duos quoni-
:;t bec reliquo majores eflè,
iquomodocunque fumptos.
dm minus, fit major n ne.
iôcad reélamiincam A), 8:

4 ad pariétaux in ipfa A, con-
,î’ filmam’r a angulo p "à in piano par n A A c murmura. 8.me
’gæquaiis anguius’nAE; ponarurque 196 A!) æqualis au; 8c
r par E duéta s a c («et reé’taslineas A B A c in punétis ne, &

.g D5 D c jungantur. itague quoniam DA cit æqualis A E, com-
p munis autem A3, duæ on A a æquales fiant duabus A E A a;
,r 85 Tâuius D A B æquaiis cii: angulo B A E. bafis igitur D B bafi
’52 bæquaiis. &quoniam duæ on ne ipfa ne majores", Fana i
ïfunt, quarum DE æquaiis oi’tcnfa cil: ipfi DE; erit reiiqua - ’
I DG quam reiiqua ne major. quôd Clin) DA fit æquaiis A E,

V cmnmunis autem A c 8c bafis D c major bafi E c; erit rau-c wapiti:
ï Plus D A c angulo r: A c major. (cd ex confiruâionc ça D A B *
i aIl lus æquaiis ipfi BAE. quam. DAB DAC anguli, an-

o n A c ma’orcs flint. fimiliter demonitrabimus, 8c fi duo -
Wifibet aiii umantur, cos reliquo cire majores. Si igitur
Plains angulus tribus anguiis pianis contineatur; duo qui. 4
me: reliquo majores funt, quomodocunque fumpti- Œod

nitrate oportebat.

5! p PROP. xxr. THEOR.
2 omnis filida: angulm, minoriibm gal)" 9mm «au

f W: plmlr continctur. .
i &Wanguimfigphniomguiienaccan ont o

. f



                                                                     

174. ’ Eucunrs Enaunnronum
contentas. dico angulos IAC en!) ou uatuor reâis .
cire minores. Sumantur enim in unaquaque ip en A c
Auquævis mâtas c D,&nccnnnjungantur.Œo-I

Aniam igitur olidus lus ad
a, tribus angulis pïngg con-

q unetur an aux) cnn,duo
r z°JmJ"’rquilibet reliquo majorcscfunt :

li igitur cru-Mm, an-
;f: c un funt majores. ea-
dem ratione, 8: anguli qui-

un:dem n ca aco mapres c. B . auangulo son; anguli vero CDA ADnmaprcsmgulocnn. ’i
quare (ex angulian au) nea aco soc aux tribus
anguiiscsn ncD con funt majores..fedtres anguli CBD

53:»Pîimi-IDC Dcn (un: 6 æquaies duobus redus. [ex igitur anguli j"
con au) raca ACD ADC un duobus mais majores i
funt. quod cum fi lomm triangulorum ne. 4cv un;
tres anguli fint æqu es duobus rectls, erunt trium triangu-
iorum novem anguli cru ACE BAC ACD BAC CDA 4-
DE DBÀ au: æquaiis [ex mais. quorum (ex anguli
nnc BCA ACD CDA un DBA duobus mais funt ma-
jores: reliqui igitur B A c ca D D A B tres anguli, qui foiidum
continent angulum, quatuor reCtis minores erunt. (En: Ï
omnis folidus an uius, minoribus quam quatuor mais an-
gulis planis contmetur. de oportebat demonftrare.

aPROP. XXII. THEOR.
Sijînt tre: anguli plani, guarani duo religaofint mm

jures, quomodocunque fumpti , continent autem
ipfoJ rafla: lima: 087143161 ; fieri patefï, a! ex iiJ gare
"flanquait; conjungrmt, triangulum conflituamr.

Sint dati (res anguli plani A a c D E F c à c, quorum duo
reliquo fint majores, quornodocunque fumpti: contineant ,
autem ipfos æquales rcCtæchneæ a B n ç D a a F ou H K, 8: 3
AC D r: a x jungantur. dico fien pofie ut ex æqUaiibus ipfis ï
A c Dr on: triangulum coniiituatur: hoc cit duas 1’61qu
majores cire quomodocunque fumptas. Si igitur anguli ad
ad B E a fint. æquaies, 8: AC DF 6K æquaies, nerunt,&
duæ reliquâ majores. fin minus, fint inæquales anguli ad
a a a, 8c major fit angulus ad a utrovis ipforum qui (un:

b t4.primi.ad E H. major igitur cit 8c b reéia linea AC utravis ipfarum
DE c K. 8: manifcitum citipfam A c unà cum aitera ipfa-
mm D F o x,reliqua cire majorem. dicoôt DF o x ipfa. A c

g » - q majores

a 4.. primî.
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L133]: XI.
dum in ca B, angulo c 14x æqualis angulus A BL, 8c un!

A Aipi’arum As nons EF Grill-1K ponatur æqualis 8L, 8c.
- AL CL jungantur. Quoniam igitur duæ A a DL duabuscrs

un æquales iunt, airera alteri, 8: angulos æqualcs conti-
*» nent; erit bafis AL bafi GK æqualis. 8c quoniam anguli
- ad a H, aqgulo A a c majores (ont, quorum angulus c HK cit
ï æqualis ip1 un; erit reliquus qui ad E, angulo LBC ma-

jor. quod cum duæ LB n c duabus D E E F æquaies flint,
’ airera aiteri; 8c angulus DEF angulo KBC major; bafisnp

bafi LC major 6 erit. oi’tenfa cit autem on æquaiis AL.5WPdmi.
ï ergo DF 6K ipfis AL LC funt majores; fed AL Lc ma-
. jores funtipfa AC. multoigitur DE ex, ipfa AC majores
v erunt. quare reaarum linearum AC DF GK duæ reiiqua
r majores (un: quomodocunque fumptæ; ac propterea fieri
il poreit ut ex æquaiibus ipfis AC DF on trianguium contin
;. matur. Qiod oportebatdemonitrare. ’ *

PROP. XXIII. PROBL.

17”.
. majores die. confiiru’atur c ad reflam lineam A a, 8: ad punZ, 3;. "in;

Ex: tribus anguli: plant), Quorum duo (cligna fin! ma-
jorrt,7uamoq’ocun7ucjumpti, jàlidum angulam con-
Hituere. oportet autem Ire: angulo: 7144qu mais
eflè "mûrons.

Sint dati tres anguli piani A se D EF aux, uorum duo
A rehquo fint majores, quomodocunque fumpti, ntque tires

B E t
A C D F G 1.:anguli quatuor redis minores. oportet ex æquaiibus ipfis

A a c DEF aux foiidum anguium confiituere. abiëindantur
æquaies au ac DE EF en Hic; &Ac DE on junganâur:

- en

a.

- 2 A a - ric--.-.d
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on.. b zz.prun1.

a 5. quam.

n. gîtai.

c Cor. If.
prîmi.

f 2.. ferai.
:4. (cui.

Eucmms ELEMENTORUM
fieri igiturpotefi u’t ex æqualibus ipfis A c DE? ex confii-
tuqtur 4 tnangulum. ltaque 6 confiituatur L M N, ita ut A c
gulden: fit æqualis LM, DE vero ipfi M N: 8c prætcrea. ou
1pfi LN,- &circa LMN triangulum circulus LM N t defcri-
baturf fumaturque ipfius centrum x, quad vcl erit in-
tra alangulum LMN, vol in une ejus latere, vel extra.
fit primo mm: à: 1.x un: Mx junganrur. dico u
majorem elfe ipfa Lx. r R Rfi enim non ira fit, val -  A n crin æqualis L x,
vel ca miner. fit pri-
mo æqualis. quoni-
am igitur A n cit æ-
qualis Lx, atque cfl:
A B ipfi 8c æqualis’,
erit 15x æqualis ne,
cit autem. tx æqualis
KM. duæ igitur A]! ne duabus Lx XM æqualgs faut, a].
tem alteri; 8c AC bafis bafi LM æqualis. itur. quam
4 angulus A a c angulo L x M ei’c æquaIis: ca cm rationeôt
angulus quidem par: en æqualis angulo MXN, angulus
veto aux angulo NxL.- tresi ’tur anguli A ne n E 1-; ou:
tribus LXM un: NXLæqu es funr. (cd muqueux"
NXL quatuor mais funkæquales. ergo 8c’trcs A B c DE!
c H K æquales erunt quatuor mais. agui ponuntur quatuor
métis minores, quad cit abfurdurn. non igitur un ipfi Lx
cit æqualis. dico prame: neque A13 minorem eflè ipfaLx
fi enim fieri potefi, fit minot, 8c ponant ipfi quidem un
æqualis x a, ipfir veto ne æqualis x P, 8c o P jungatur. quo-
niam igitur A8 en: «æqualis ne, ô: x o ipfi xp æqualis erit.
ergo 8c reliqua .0 L reliquat PM cit æqualis; ac propane:
Lu parallcla f dt ipfi 0P; 8C Lux triangulum triangule
on; æquimgulum. e11: g igitur ut x1. ad Lu, in xo ad
on; 8: permuràndo ut XL ad x0, in Lu ado». major
autem cit 1.x, quam x0. ergo 8:1, M quam OP en major.
fed LM pofita efl: æqualis A c. 8c A c rgitur quam opmao
jor erit. itaque uoniam du: reâæ lineæ A B 3c duabus

à aftPfimî- o x x P æquales unt, 8c bafisl A c major bafi or; erit h am
r gulus A ne angulo 0x1! major. fimilitcr demonfirabimus

î Cor. 1;.

primi.

8c DE F angulum majorem efi’c angulo M XN,’ 8c angulum
aux angulo N xL. tres igitur anguli 413c L1) E F GHK’ tri-
bus LxM MXN NXL funt majores. st anguli ARC DEF
du 1c quatuor mais minores ponuntur. mulro igitur anguli
L x M M x N N x L minores erunt quatuor mais. (cd 8c i xi
gades. quod gît abfurdum. non igitur A n miner 69:, quam

o L x,



                                                                     

L138]! XI. r77L x. oflcnfurn autem cit neque elfe æqualem. ergo major fit
necelïe cit. confiiruatur k à ana-0’ x circuliL M N piano ad lue. hujua.
redos angulos xn. a: exc ui quo quadratum. ex A8 fu-

at quadrarum ex L x, ponarur æquale quadratum quod
t ex Rx, 8: RI. RM RN. jungantur. quoniam igitur Rx

perpendicularis efl: ad planum D M N circuli, 8nd unani-
quamque ipfarum Lx Mx Nx erit I perpendicularis. 8:13. Def.
quoniam Lx en æqualis x M, communis autem 8: ad reâosj
angulos x R, erit bafis L R æqualis m bafi R M. eadem.ratione w eprimî-
8c RN utrique ipfarum RL RM cit æqualis. tres igitur
refis lineæ RI. RM R N inter fe æ uales funr. 8c quoniam
quadrarum xn ponirur æquale exc ui, quo quadratum ex
A8 fuperat quadratum ex 1.x; erit quadrarum ex un qua-
dmtis ex 1.x XR æquale. quadratis autem ex LX.XR
æquale cit n quadratum ex RL; remis enim angulus efi
L x R. ergo quadratum ex A B quadrato ex R L æquale erit;
ideoaue A a ipfi RL ei’c æqualis. Ted ipfi quidem A a requa-
lisee unaquæque ipfarum ne DE EF on HK: ipfi vero
RL æqualis unaque ipfarum RM RN. unaquæque igitur
ipfarum An se DE EF en me uniculqueipfàrumRL RM

a 4,7.primi.

. RN efl: æqualis. quod cum duæ RL RM duabus A3 3c
alunies. fint, ô: bafis L M ponatur æqualis bafi A c: erit
v angulus L R M æqualis angulo A a c. eadem ratione 8c an- a 8. Primi.
gulus quidem M R N angulo D a F, angulus autem L RN an-

NI gulo cm: effiæqualis. ex tribus i ’rur angulis planis L RM
iMRN LRN quræquales funr tri usdatis 415c DEF GHK

. fi enim non ira fit,
;; vel An cit æqualis L-
; x vel ipfà miner. fit
v primo æqualis. duæ
;. gimr AB ac, hoc
JCüDE BF duabuSMx

fondus an us conttiturus en: ad R.

Sed fit centrum circuli in uno laterum trianguli, vide-
licet in M N, quad fit x, 8c XL jungatur. dico rurfus AB

majorem effe ipfa Lx. .

XL, hoc cit i i M N
æquales funt. ed ,MN

ponirur æqœlis D F. . . 7ergo DE se ipfi DF fun: æquales. quod fieri non p potefip urbi!
non igitur A neft æqualis Lx. firniliter neque mmor. mulro
enim magis id quod fieri non teft fequererur. ergo A B
ipfa L x major cit. ô: fimiliter 1 excefiùi quo quadratum ex
u fuperat quadrarum ex Lx æquale ponatur quadrant!)

M . ex



                                                                     

1

a 1*":chr78

j elfe. Si enim non in fit, vei æqualis cit, vel minor.

EoçLrors ELEMBNTORUM
ex tu, a: ipîà Rx circuli plano ad naos marlou oon-
(tituatur, fier problema.

Sed fitrCentruu.) circuli extra tri urnLMN, quodfit x,
aux Mx Nx jungantur. dicoôc ICAB ipfa Lx majorem

tpri-
l m0 æqualis. ergo du: A8 ne duabus Mx xr. æquales

i xo æqualis x9. ergoôcreliquaOL.
ç 2.. ferai.

r 4...fexti.

flint, airera alœri; a: bafis 4c cit æqualis bali M L. angu-
lus igitur A a c. æqualis en angulo M x L. eadem ration: 8:,

ÂG x’

E

C n j pi: " . 5:gulo ou majores flint. 8c angulus igitur un: rpfo ,.

aux angulus 1-
pfi LXN cit æ-

B

qualis; ne pro- V
pterea totos M-
XN æqualis du-
obus A ne c me.
fied ô: anguli .
ARC 68K in. A.
D a a. cit major. a: quo-

niam duæ DE en du- R
abus Mx XN æqualcs i n(ont, 8: bafis D a ce iqualis bali MN, en: jMxN angulus angulo N: uDE? æqualis. olten- afus autem en: major, M ilquod en: abfurdum. cnon igitur A a cit æ- iquahs’ Lx: deinc s vero ofiendemus ne ue minorem effe.
quare major necËËÀriO erit. 8c fi rurfiïls circuli pleur) ad
mélos angulos conflituamus x11, 8c ipfam æqualem po-
mmus lateri quadrati ejus, quo quadratum ex A3 fripera:
quadratum ex L x, problema conflutuetur. Dico veto, neque
minorem elfe A]; rpfa Lx. fi enim fieri poteft, fit minor;
ô: ipfi quidem A]: æqualis ponatur x0, ipfi veto ncæqua-
lis x9, a: or jungatur. quoniam
igitur A3 ipfi ne cit æqualis, erit

reliquæ P M ualis. allela igi-
turgefi LM ip P0, gamma:
LMx triangrlo PXO æquianguiumv cit
quare rut x1. ad LM, itaxoador:
8c permutando ut L x ad x o, in. LM
ad o P. major autem cit Lx quam
x o. ergo L M quam 0P cit major.
(cd L M et! æqualis A c. ô: A c igitur quam o p major e-

’ rit

I .- flr.8-u a: au L;

1

À

h

4

i



                                                                     

I) x n n R XI. x79a minque quoniam du ne ne duobus ox au; [ont l
1zrjrnlcaezalteraalteri;8:billîsuçma’relizbafiov;erit: j
c; fusains une angulo oxr major. militer ô: li xn fir-fzg.primi. 5
:i manu saquant utrivis ipl’arum xo xp, a: jungatur o R, 1
oliendemus- angulum aux angulo ou majorem. confii-
tuatur ad reéhm lineam 1.x, punétum in ipfa x angulo
il quidem nec æqualis angulus Lxs, angulo autem aux

æqualis Lx-r, &ponaturutnque x3 xr- ipfi ox agirais:
jinganmrque os or un ô: quoniam duæ A3 ne uabus

l ox xs æquales (ont, sur: lus ne coulis angulo on
l erit bali: ne, hoc cit LM, os æqua is.eademratione,

1 a: LN eftæqualisipli or. quod cum duæ Mr. LN duabus
j os or fin: æquales, &mgulusMLN majorangulo 30T;
. :1118: bali: MN bali 8T major. fedMN cit æqualis un.

ergoôc Dr quam 8T major erit. quoniam igitur dure ne
a? duabus sx XT æquales flint, 8c bali: DE major bali

sr; erit angulus Durangulo sX’r major. æqualis autem
- dt angulus sxr angons au: aux. ergo DEF ut

angulis xnc aux major en: fedôcminor. de lien non,
potelt. Œod demonltrare oportebat.

PROP. XXIV. THEOR.
il Si olidum hallali: lui: continedar Mai [in
il) pina, àïqualia, à parallehgramm; craint- P
1 ’Solidum enim coca parfilent: planiz AC os ne c1:

n ne contineatur. dico oppofita ejus plana, 8: æqualia, l
:7 à: parallelogramma elfe. Q10niam enim duo 12m paral-
. lela ne c E, à plano A c feeantur, communes ip arum torii-i v j

01164 parallelœ film: ergo An ipfi en elt parallela. tintin-reliure.
a quoniam duo plana parallela
;: a: AE feeanturàplano AC, A
communes ipforumfeéticines
r» parauelztfimttparallelaigi-

nitefiADiplinc.oltenl’a , l. .
autem elt 8: A n paraliela F
en. ergo ne parallelogram- -mura erit. fimiliter deman- D Emon», 8c unumquodque ipforurn ce ne on a: un
pataud rammum elfe. jungantur au DE. &quoniarnpao
rallela An quidem ipfi ne; sa Vero ipfi cr, enim:

* LB ,3 H [de tangentes, duabus De cr (de tangentibus a-
nnela, a: non in eadem piano: quare æquales 5 aigu ou mimas. .
continebunt. angulus igitur au a angulo DCF en: æqualio. I
thuoniarnduæ An en daubas ne ce æquksrûnr,&cgç.prinî.

« M a angulu-)



                                                                     

7 au. ï

r89 Eucnrnis ELEMENTORUM
reprisai. angulus ABH æqualis angulo DCF, erit ibalis AH bali D?

æqualis: 8c ABH triangulum æquale triangule D c F. uod
cum ipfius quidem A B [-1 trianguli, duplum e fit a c para] ele-
logrammum: ipfius vero DCF trianguli. duplum paraliela-
rammum ce: erit se parallelogrammum æquale paralie-
ogramrno ce. fimiliter demonltrabimus 8: ac parallelo-

grammum parallelogrammo GFfÔC parafielogrammum ne
arallelogramrno BF æquale elfe. Si igitur folidum parafie-
is planis contineatur, o pofita iplius plana, 8c æqualia, 8:

.parallelogramma (ont. 0d oportebat demonltrarc.
par. Ex jam demonltratis coaltar, li folidum paralielis

contineatur planis, oppofita iplius plana, a: æqualia elle, 8:
fimilia, quip e quæ 8c lingules angulos uales, a: circa
æquales anguïos latera proportionalia habe? .

a 41. primi.

PROP. XXV. THEOR.
Si filidum paraliela j du»: plana [avatar appqfilir

plante paraliela, agriffa: bali: ad bqfrm, in jolidam

ad folidum; . ,Solidum enim parallelepipedum ABCD plana Y a fèce-
tur, oppoliris planis R A D H parallelo. dico ut a F 0 A bafis ad
bafim EHCF, ira elfe AB FY folidum ad lolidum accu.
Producatur enim au ex utraque parte: 8c ponantur ipfi

L: La (il 1 ’w r a v L o - n. T
LKAEHMNN m

o 45 F C x Squidem EH æquales quotcunque H’M MN; ipfi vero a:
æquales quotcunque A K K L, 8: compleantur parallelo-
gramma L0 x0 Hx Ms, &lolida L? KR un MT.qu0-
niam igitur æquales inter le funt LK KA AE ma: limez;
erunt 8c parallelogramma L0 x 0 A F inter le n æqualia : item-
que æqualia inter le parallelogramma x3 K mac, 8c adhuc

1 parallelogramrna L’i’ K? AR inter le 5 æqualia; oppofita
l""Fm’Jm’enim funt. eadem ratione &parallelogramma ne Hx Ms

æqualia inter le flint; iremque parallelogramma HG HI rN
inter le æqualia: ë: infuper parallelogrammaDH Mn NT.
tria igitur plana lolidorum L P KR Aï tribus planis ualia
faut: led tria tribus oppofitis fun: æqualia. ergo tria lida

1 L?
a r. fexti.



                                                                     

LIBERXI. . meL P KR Aï inte’r le æqualia à erunt. eadem ratione 8c tria t m, Der,
folida un a!) MT funt æqualia inter le. quotuplex igitur hujus.
dt bafis L F ipfius A F bafis, totuplcx en: 8c L Y folidum lolidi
A y. eadem ratione quotuplex ell: NE bafis iplius balis tu,
totuplex elt 8c l’olidum N Y ipfius ED folidi: 8c fibafis LF
et! æqualis bali NF, 8: lolidum L Y lolido N Y æquale erit;
soli balism? fuperat Ni? bafim, 8c LY folidum NY luper-
abit; 8c fi minor, minus. quatuor igitur magnitudinibus ex-
ifientibus, duabus fcilicet balibus AF PH, 8: duobus l’olidis
A x 8D, film ra funt æque multiplicia, balis quidem A r, 8c
A Y lôlidi, vrdelicet bafis L p, 8c folidum LY: balis vero

» n p, a: en lolidi, nempe bafis N F, 8c folidum NY. 8: de-
r monl’tratum el’t fi bafis LF luperat bafim NF, ô: L T foli-

dum folidum N Y fuperare, 8c fi æqualis æqualegz 8c fi minor-
minus. elt igitur dut AF bafis ad bafim F H, ira a? folidum d 6. nef.
ad folidum E D. mare fi folidum parallelepipedum plano fe- quinti-

7 cetur, oppofitis planis parallelo; erit ut bafis ad balim, ita
. ibiidumad folidum. Œod oportebat demonlhare.

P ROP. xxvr. PROBL.
Ï. 11.1 datam rèâ’am lineam, à: nddatum in par.

81m1 data angulo [élida regardent faillant anglum

confliturre. " I ’ -F Sir, data quidem reâa linea ne, datum autem’in ipla
v punâum A, 8c dams folidus angulus ad D qui EDC son

1:ch angulis planis continetur. oportet ad datam rectam v
lineam A B, 8: ad datum inripfa punétum A, daro angulo

folido ad D æqualem foli- A n Idum angulum multitude.
Sumatur in linea Dr: quod-
vis punôtum F, à quo ad
planum per a D DC tranfi-

1 eus, ducatur t perpendicu-
* laris FG, 8: plano in pun-
« (le c occurrat; jungatur- H pque DG, a: ad reâam lineamIAB, ô: ad datum in i a . .
4 punâum A, angulo quidem EDC æ ualis angulusb con ri. 523F"!!!-
ïï tuatur BAL, angulo autem une cool ituatur æqualis BAK.
r deinde ipfi DG ponatur æqualis AK, 8c à punâorc plana I
- pet BAL ad reclosanguios cerigatur me; ponaturque iplir www-
. cr æqualis qui, 8: HA jungatur. dico angulum folidum ad
î; A qui angulis BAL BAH au. continetur, æqualem elle
v lolido angulo ad D, angulis Luc c Dl? FDC contenta. ru-

M 3 V mantur



                                                                     

’18:

l;.Def.

Evcmnxs ELBMENTORUM
manta: enim æquales refis linea: A]! DE, &jun tutun
x3 ne sa. quoniam igitur negrpendiculans ad fub’
jeannin planum, 8c ad omnes r a: linea: uæ ipfam con"
tingunt, funtque in fubieéto plano, naos ’et d angulos.
uterqüe igitur angulorum F61) se r reflue cit. eadem m-

’tione, a: uterque ,ipforum au un en reculs. 8: quo-

, 4, primi.

f a. prima.

niamlduæ [A A! daubas
a!) DE æqualis faut alter: A nalteri, ,3:- angulos uales I
continent; erit a 15 a:
ban ncæqualis., eûmtem B E
6: KH æqualis CF, arque L c.angulos rectos continent. ’

H F
æqualis. a igitur erit un ipfi
ne. rurfus ubuiam duc: A: sa duabuc ne a? les
fiant, a: r continent mgulos- erit bans A a 1 ne
æqualis: cit ue u æqualis DE. uæ igitur HA A n due-
bus FD DE En): æquales; &bafis un cfiæqualis bali n.
ergo angulus f BAH angulo EDF æqualis erit. eadem ra-
tione, a: anguhu au. angulo FDC cit æqualis, quando-
quidem fi affamanus æquales A L D c, jungamus KL un
ce PC, quoniam rotus n A L efi: æquahs goti enqquomm
sur ipfi une ponitur æqualls; erit reliquus tut. æqu-
lis reliquo du c. 8:1qu duæ x4 AL duabus on ne
æquales (unt, &an os æquales comment; bafis m. bali
cc væqualis erit. e autem 8: [CH æqualis cr. dus: igitur
1.x x11, duabus ce a? (un: squales. angulofque naos
continent: ergo bafis HL æquahs efl: En Fc. rurfias
niam duæn A AL, duabus En nc æqualesfunt, 8c bafis un
œqualis bali En; erit angulus au. æqualis angulo rac. a:-
que cit angulus au. la EDC ualis. Ad datam igi-
tur métaux lineam, se datum in ip Runélutn, dam an-

lo fonda æqualis angulus fondus con ’tutus dt. (and
  0ere oportebat.

PROP. XXVII. PROBL.
(a Juan: "En: lineam J410 [01Mo paraliela 12min fi-

mile, éfimiliter 1mm: lôlz’dum parulie epipednm

c’efiribcre. .
Sit méta quidem linea 5.1:; datum vero folidum pataude-

pipcdum cn. oportet ad datum reâam lineam au data folido
MÊMO c1) fimile, 8c (militer pofitum folidum parai.
elepl un) defçribcre. Conitimmr ad redan: lineam A à;



                                                                     

1 Gcad CF, ira ru ad AH.

, B CR mum au, 8c A L folidum. quorum igitur cit ut ne ad

VA N’niv

LIBER. XI. 183-8: ad datum in ipfa panama) A angulo folido ad c æquo- I
1184 angulus, qui angulis sur une KA n contineatur, ira. 26- huila-
nt angulus quidem sur æqualis fit angulo ECF, angulus
veto 3.4kang aco, 8: r.adhucan s un: angulo fi
91:58: Untacadcc, Dira sa ad arc, ut autem P

b la. rexti.

ergo ex æquali ut ne ad K 6
cr, ira erit sa ad AH. icompleatur ’parallelogram- A E
c G, ira a A ad A x, nempe, circa æquales angulos a ce a A x
lacera funtproportionalia; erit paralielogramnaum x a
m1.1’310gl’ammo c a fimile. eadem quoque moue para e-
lograxmnum 1m fimile cit paralielogrammo ç r, 8c paraiie-
logrammum un parauelogrammo En. triai par parallelo-

mma folidi AL tribus paralielogrammrs . r CD firm-
ËÎfunt: [cd tria tribus oppofiris fautc æqualra, 8: Emilia. :9013 14-
ergo (arum AL folidum coti folido en [mile erit. Ad datam T”

igitur reCtam lineam au data folido mallelipipedo enfi-

n faiptum de facere oportebar.
mile, &fimiliter pofitum folidurn lipipedum AL de-

, . PROP. XXVIII. THEOR.
Si [Milton malle]: ipcdum me [avatar aï on

"de: oppâtwumlpphawumflczb ipfia planfzifiarîfm
ficabitur.
Solidum enim parallciepipcdum A» piano con meut

Foc: diagonales oppoiitornm planorum, videlicet c r on. dico
idum A n a piano c psrggariam fecari.

oniam enim æqnale e ce F trian- . 4. rirai.311m trianguio c317, triangnlum vero ’ C l Î P
un: triangulo pas; cit autem a: caïd
paralielogrammum parallelogrammo n a
æ uale b, oppofimm enim refit; &parai- bullais.
le ogrammum c a æqùale paralielogram- *
me ça; erit prifma contentum duobus
triangulis ce? un, &qribus paralle- D
lograrnmis ou AC c E æquale prifmati, a
quod continetur duobus triangulis cm; A g 3
"Dali, se tribus paralielogrammis c a
n E q 2;. menim æqualibus planis, 8c
numero &magnitudine continenrur. ergo forum au (on-

’ M a du"



                                                                     

Ù. r-

R9?184 Evcninrs ELBMINTORUM
r dum a piano cour: bifariam femtur. de demonftrare
r oportebat.

PROP. XXIX. THEOR.
80514 parqllelepipela que in eadem fun: bai, à. et

(en: drumlin, ywumfiantcr jimt in cillent "au
[mais Inter f: [un 427144114. i

. , Sint enim in eadem bafi An fonda alleli
.c N, eadem altitudine, Fucrum (lames A sa: G LËPËd; En;
ce 8H a K (in: in ei dem mais lineis FN DK. dico foli-
dum CM folido on æquale D E i H
efle. Quoniam enim paralie- - -
logrammum cit utrumque
ipforum CH ex; erit c3,

aggrimimtrique ipfarum DE 21-: næ-
qualrs, ergo 8: DE en: æqua- c
lis me. communis auferatur

EH. relique. igitur DE æ- A ;,a 8, primi’.qualis cit reliquæ H K. quare 8c 5 D 5c triangulum au æquale
trian Io un. parallelogrammum autem DG cit æquale
par elogrammo H N. eadem ratione 8c AFG triangulum

I æquale en triangulo LMN. cit autem parallelograrnmum
:14. hujus.CF farallelogrammo tau, 8c parallelogrammum ce pa-

ralle ogrammo au æquale: oppofita enim funt. ergo 8c
prifma contentum duobus triangulis Arc DE c, 8: tribus

elogrammis AD DG cc en: ataxie prifmati, quod
duobus triangulis L un aux, 8c tri us parallelogrammis
a M NA un continerur. commune opponatur folidum, cu-
jus bafis quidem paralielogrammum An, o fitum autem
i G EHM. ergo totum CM folidum para] e epipedum toti
olidQ rallelepipedo en cit æquale. Solida igitur paralie-

.lepi a quæ in eadem (un: bafi, a: eadem altitudine,
quorum [tantes (un: in eifdem métis lineis, inter le funt æ-
qualia. de demonftrare oportebat.

PROP. XXX. THEOR.
80514 parallelepipca’a que in eadem fun: baft, à) e4-

dem altitmline. quorum fienter han fion in izfilein
mais lineir, inter jà fun! 4714404. v l
Sint in eadem bafi A B fonda paralielepipeda c u cr: 8c

eadem altitudine, quorum fiances AF Ac LM LN t’: D c a

. a H



                                                                     

Lrnun. XI.
un. a: non En: in eifdem reétis lineis. dico folidumoM
folrdo c N æquale eflè. producanrur enim N K Du, 8C on
r: M, conveniant-

fille inter fe pua. N o If R H .
aisnx;&ad- an r r: Phue producantur F - l LA D’ FM on ad OP .punéta : 8: Ax b

L o c P n a jun-
gantur. .folidum
CM, cujus bafis L
quidem ACBL pa-
rafieiogrammum, A

op mm autem I cF D H M en Aa

r 8; fg-

! æquaie folido c 0,; jus. bafis parafielogrammum A c En a 29.bujus.
8: ci oppoütum x P n o, in eadem enim fun; bafi A c B L, 8c
ipforum [tantes AF Ax LM Lo en cx un sa (un: in
eifdem mais lineis po D R. (cd folidum co, cujus, bafis
quidem aile! rammum ACBL, oæofitum autem ipfi
x P17. o et a æqu e folido c N, cujus b 18 A an paralleio-
Frammum, 8c ipfi oppofitum 0516N. etenim in eadem
untbafi ACBL, &eorumitantes Ac Ax ce cr LN Lo

3K un [ont in eifdem métis lineis on NR. quare 8c CM
foiidum folido cr: æquale erit. Solida igitur parallelepi-
peda quæ in eadem finit bali, 8: eadem altitudine, quorum
[tantes- non funt in eifdem mais lineis, inter fe funt æqualia.
QJOd demonltrare odortebat.

PR on; xXxL T [1E o R2”
801M: parallalepipeda 9M m æyunlibm jam bxgfibm,

36» eadem altitudine, interfijum æçualia.
Sint in æqutlibus bafibus A3 çD folida parallelcpipeda

AE CF, a: eadem altitudine. d1co folidum AE fonde ou
æquale cab. fini: primo Rani A a H o 1D V
tes me DE Arc LM op Dl? p
C! Rs ad mâtes angulos.

us AB cnziangulus
autem un: angulo CRD C nfit inæqualis, 8c roduCatur

ipfi-cn in dire mR-r: o,conf’cituaturque ad reflam ’ ’ A Y , 0.x
lineam RT, 8: ad punétum in ipia a, angulo A LB arqua-
lisa angulus un. 8c ponatur ipfi quidem AL æqualisiragprimî.

R T54



                                                                     

au a EUCLlDlI ELauzN’ronUM
n-r, ipfi veto LB aiguails RY, and plméhlm yipfi in;
paraliela ducatur x1, eompleaturque paralleiogrammmn ;
c x, a: ex folidutn. quoniam igitur duæ ra [a chablis ;
AL La æquales (uot, a; an los continent æquales; erit ,
iparallelogrammum RX æquae a: fimile parallel
HL: &quoniam rurfus AL efiæqualisx’r, &LM ipfi ms,
angulofque æquales continent, parallelogrammum au! pa-
rallelogramrno A M uale 8c fimile erit. eadem ratione LE
paralielogrammum i? sur æquale cit 8c fimile. tria i ’tur
paraiielogramrna roidi An tribus parallelogrammis olidi

o cyœuaüaôcfimüiafuncfedactriatribus oppofitaôc
iulan i (ont a: totum igitur A a folidum paraliela-

pipedurn toti folido parallelepipedo 0! cit a: e. produ-
cantur on XY, conveniantque inter fe in pu n, 8c pet
npfi D9 parallela ducatur TQ, a: producantur -r on,
deoonveniant in l:116coerrfitpleaturque folida a a in. f0

. ryturanarjus a in le arnmu oppofitumcag.hujua. autem ipfi or eficæquale lido log: mjrsmÊafis dt 8*
paraiieiogrammum, 8: oppofitum ipfi y o, in eadem enim

l K P IE . L I I2’ N

H o D V T

1., B C ïaffût)!(un: bali kir, &eademaltimdine,&eomm Rames a a ru
r 1x sz su fr icineifdemfuntreâisiineisnx zo.
fed olidum a?! æquale en: folido An. ergo ô: «m bade
A z cit æquale. præterea quoniam parauelogrammum a r x r
cit ale paralielogrammo au; etenim in eadem efl: bafi
n r, in eifdem parallelis a ’r a x. 8c paraiielognmmum
lux-r paralielograrnmo en cit æquale, quoniam a: ipfi
A! cit æquale; paralielogrammum 9T æquale cit paral-
lelogrammo en: aliud autem cit parailelogmmmum Dr-
dt igitur ut on bafis ad bafirn D’air: 91 ad ipfam DT.
&quoniam folidum paralielepipedum c1 fecatur lano k r

larmoyas. planis oppofitis parallelo; erit ut 4 en bafis ad DT,
ira folidum c F ad ru folidum. eadem ratione quoniam fo-
lidum parallclepipedum ni feeaturuplano au» oppofitis la-
nis paralielo, ut cr bafis’d ad bafim DT, ira en! foli un
9* adnr ’folidom. fed ut en bafisad bafim DT, imbafis
ni- ad ipfim’rn. ut igitur folidumcr 9.an bfidftlrird ira

’ o urno



                                                                     

L r a a a XI. 187il Hidutn si ad folidurn a 1. and cum utrumque foiidoruxn
ï cr sur ad blidum a: en: habeat proportionem, foli-
îë dam cr: folido a!» efiæquale. folidum autem au ofienfurn . .
dtæquale folido A a. m3085 0A2 ipfir cr æquale erit. WW

.1 » x V a’Î M . E, g3:! . d

a E îa L a B T a c 1 RI SednonfintfiantesAo 8K sa un en 0P Dr as adreéboa
:11 angulosi s An cr) bafibus. dico rurfus folidum Anæqua-
1:11: cfl’e fo’do en ducanmrf K a o u P r N sfu.lnjus.
2; ad fubjeôtum lanum perpendi es x: ET ou M0 au
n] par un SI, piano in punais a a- reau: occur-
IÂ tant,8c ’ungantur 1T v0 n r0 x? x8 a: avr. æquale

igitur ico folidum rondo n; in æqualibus enim (un:
i «mais KM P5, 8c eadem altitudine, quorum [tantes ad
: naos angulos funt bafibus. fed x0 foiidurn folido A! cit

à; a œquale : folidum vero r r a: uale g folido c F. fi quidem in; angqu.
H eadem funt bafi, 8c eadem Ëdmdine, quorum dames non
fiant mi111 eifdem lineis. e 8c folidum A a folidcl) sur

. cerit. li i’tur e] i a uæin uai aU Ë: bafibus 8c eadïm ritudinîï florin funâquaiia.
ï (yod demonfirare oportebu.

PROP. ’xxxnr THEOR 1

i

,î

J
;* Sofia paralleIepzpeJa ne canaient bahut altitudi-
aem inter je fait: ut bafir.

Sint folidatparallel i A8 on candeur altitu-
I dînera ’habeant.’ dico nome du: ut’ba es; hoc cit ut Au.

dg bafis ad bafim cr 3 A b x
l infolidum Aniad -L; en folidum. ap-
fl plicetur enim ad
l figurieam se

Pull] O nunc
i un acquît-’14, 8c , I
a ban sa eadem. a c . G Haltitudine ipfi c n folidum’ parallelepipedum c x compleatur.
landau: igitur A! rondo a: cit a annale; in æquahbmqmugus.

, enim

r: b J?



                                                                     

fiv jurai!

188 EucunrsEananroaUMenim (uot bafibus A a a a, 8c eadem altitudine. iraque quoni- a
am folidum ardielepipedum c K plario DG fecatur appelais

hi. 1min:- planis paralle o; erit ut la a r bafis ad bafim r: c, ira o idum
HD ach folidum; arque cit bafis uidem un bafi A a æ-
qualis, folidutn vero on æquale fo ido AB- cit igitur a:
ut AE bafis ad bafim CF, ira folidum AB ad folidumcn.
(lime, folida paralielepipeda quæ candeur habenr altitudi-
nem inter fe font ut baies. Œod demonitrare oporrebar.

PROP. xxxm. THEOR.
Similia jolia’a parallelepzpeda inter fe [un in triplicata

ertione bamologorqm laterum.

I Sint fimilia (olida parallelepipeda An CD. latus autem A:
homologum firlateri c F. Dico folidum A B ad c D [blidum
triplicatam proportionem habere ejus, quam haber A a
ad cr. producanrur enim EK EL EM in direétum ipfis A a
on un: 8c ipfi quidem cr: æqualis ponatur EK, ipfi vero

F N, æqualis E L; ’ x8c adhuc ipfi F R n
æqualis am, 8: a n
x Li paralielo- .
grammum K0
folidum câple- N
atur. uoniam i-
gitur uæ RE El.
duabus CF F N
æquales (uot; fed a
i& angulus x a L . ’
angulo c r N cit
æqualis; quia ô: - -
angulus A a c i fi c F N ob fimilitudinem folldorum A a c D:
erit de K Lpar elogrammum fimile 8: æquale paralielogram-
m0 c N. eadem rarione, 8c paralielogrammum x M æquale efl:
8c fimile parafielogrammo c R, 8c adhuc parallelogrammum
on ipfi DF paraielogrammo. tria igitur paraiielogramma
folidi K0 tribus- parallelogrammis c1) folidi æqualia 8c fi-

l 14’ huit". milia funt. fed tria tribus oppofitis ualia a funr 8c fimilia.
rotum igitur x0 folidum æquale e 8: fimiie toti folido
cr). compleatur onc paralielogrammum; 8c a bafibus qui-
dem OK KL parallclogrammis, altitudine vero eadem i (i
A5, folida compleantur EX La. 8c quoniam 0b fimiiiru .-
nem folidorumr AB c Deft ut ’AE ad cr, ira sa ad "158c
EH ad FR: æqualis autem FC ipfisx, 8c FN ipfi 5L, 8c

sa

Pm



                                                                     

"-mwi

LlannXî.i 4 :89A ra ipfiEM. erit ut AE ad EK, ira on ad 3L, 8c un ad .
;. EM. fed ut An quidem ad a K, à ira A G parafielogrammurri’ brun.
ï ad parallelogrammum arc : ut autem cr: ad EL, ira 6K ad
* IL: 8c utérin ad EM, ira n. ad KM.v&utigiturAc pa-
rallelogrammum ad paral!eiogrammum cK, ira G K ad, KL;
8c PE ad KM. [cd ut Ac quidem ad on, ira: A a folidum est huit";
ad folidum EX: ut autem on ad KL, ira folidum Ex ad
PL folidum: 8c ut PE ad KM, ira PL folidum ad foiidurn
a K0. 8: ut igirur folidum A n ad folidum E x, ira 4 n x ad P L, d u.quinri.

8c PL ad KG. fi autem quatuor finr magnitudinÉs deinceps
I pro rtionales, prima ad quarram rriplicatam proportionem
i ch t ejus, quam haber adfecundam. ergo &A a folidurn ad . n. par. q

folidum K0 triplicaram haber proportionem ejus, quam Auquinü-
I adsx. fed ut An ad Ex, ira Ac parallelogrammum ad pa- ’
A ralielogrammum on; 8c AE mâta linea ad ipfiam EK. quam

il. 8c An folidurn ad folidum K0 triplicaram proportionem ha;
.:; hem: ejus, quam A a haber ad En. v æquale autem cit folidum
«35 K0 folido en, 8c reéta lineam: reétæ cr cit æqualis. ergo
v a: AB folidum ad foiidum c D rriplicaram haber proportio-
v nem ejus, quam larus ipfius homologum AE haber ad cr:

homologum latus. Quod demonitrare oportebar. l
1 ou. Exhoc manifefium cil, fi quatuor reâæ lineæ pro-
; porrionales fuerinr, ut prima ad quartam, ira cire folidum
.r paralieiepipedum quad .fir à prima ad folidum quod à.
1 feeunda fimile, 8: limilirpr defcriptum; quoniam ô: prima
p ad uartam triplicaram proportionem haber ejus, quam haber

g; ad ecundam. , .i . PROP. xxxrv. THEOR.
1; uEguar’ium [élidorum paralielepipedorum reczpracantur -
1 bafes à: altitudines,é’ quorum folia’omm parallelepi-

Li pedorum retiprocamur [nifes à altitudiner, en inter
i fa faut 47114114.
l Sint æqualia (Ofida parallelepipeda A B en. dico ipforum
H bafes &altirudines reci ro- K B » R p D ’
il cari, hocef’turEHbarsad fa- M N):
’ bafim NP, ira elfe altitudi- i

nem folidi c D ad folidi A a
[ altitudinem. Sint enim pri-
I

i

I

moflantes Ac EF LB HK Il L, 1’
CM Nx on PR ad reâos

i angulos bafibus ipforurn. A E c Ndico oral-1 bafis adbafitn NP, ira elfe CM ad Ac. fiiîiïfur

t lS
’ o



                                                                     

ne Eucrrnrs ELBMENTORUM
bafisnnbafiNPfit ’,efl: autemôranfolidumœ-
uale vfolido en; erit CM æqualis ipfi AC. fidenimba-
.us au N P æqualibus exifientibus non fint Ac CM altitu.

dmes æquaies, neque A 3 folidum folido c D æquale erit.
ponirur autem æquale. non ’ tu inæquali: cit altitude cu
alutudinr- ac. ergo æqualil t neceffe cit; ac proprerea ut
a H bafis ad bafim N P, ,
ira erit CM ad ac.
At vero songé bafis x B
EH u in un.fed :35: major. en 5 N-
autem 8c A a foli- .
dum folido c D æ- L
quale. ergo major H 1’
CM i a Ac r me?!
rurfusp fequeretur o- A E ..lida An cD aqualia non cite, quæ ponuntur æquaiia. ira
que ponarur CT æqualia ipii An: &àbafi quidem NP, al-

. titudine autem c-r folidurn paraueiepipedum ve complea-
tur. quoniam igitur folidum A a folido c D en arquale, aliud

X

a 7. minnautem aliquodeit v c, 8c ’ a ad idem eandern barbent
proportionnent. erit ut A n olidum ad folidum cv, ira c n
folidum ad f0 .dum cv. [cd ut A B folidum ad folidum c v,

isz-huiuS-irabbafisaaadebafimgæquealtaenimfunrAn cv folida.
au. bujus. ut autem folidum en ad ipfurn cv, ira un bafis’ ad bafim

p7, &Mc ad cr. &igitur ut bafis EH ad NP bafirn,ita
Mcad cr. efiautem cræqualia AC. ergoôr ut aubain
ad bafim NP, ira Mc ad Ac. quare foiidorum paraliei ’
edorum An en barca 8: altitudinal reci rocantur., R
olidorum parallelepipedorum A n C1) ba es 8: altitudine: 1

reciproceutur: (itque ut au bafis ad baiim un, ira rondi
cD altitude ad altitudinem folidi A a. Dico folidum An fo-
lido en æquale erre. fiat enim rurfus ftantcs ad reflets an-

. galon bafibus. 8: fi uidem bafis EH fit æqualis bali NP,
cirque ut en bali: bafim NP, ira altitude folidi en ad
foiidiAn altitudinem: erit folidi on altitude altitudini [a

, lidi A! æqualis. folida autem paralieiepipeda, quæ [nm in
d;olhujus.æqualibus bafibus 8c eadem altitudine inter fe d ualia fun:

ergo folidnm A3 folido CD cit æquale. fed non en ba-
fis æqualis bafi NP, ô: fit En major. major igitur dt 8c f0-
lidi c1) altitudo altitudine folidi A B, hoc cit CM ipfa A6.
ponatur ipfi AC æqualis rurfus CT, 8c fimiliter folidum CV
compieatur. itague quoniam en; ut EH bafis ad bafim NP, .
itaMcadi fam Ac; æqualisautem efiAcipficr: erirur
bâtis au NP bafim, mue ad cr. (et! ut bafis EH ad

N



                                                                     

ï

f -LIBER XI.z. un» Mm, in u fofidmn adfolidum vc; au: enim
fumfolida A8 civ. ut mucadcr, in M? bafiud
bafim PT, &fqhdum and cv fondu. 6c i ’ ut foli-
a du!!!" ad (bhdum cv, in en foüdum ad olidum cv.
I:

n gadpmportionem tubent; cric A! folidum folklo c0 z-

V

cum utrumque folidorum au en ad iprum cv can-

quale. uod demonflrnre oportebar.
J Non ntauremfiantes u 3L on Il! xn Do un R?
L ad macs angulos bafibu: ipfomm: 8c à punais r a a Il:
11m n a adplanabafium EH nrducanmrperpcndicuhret,

 quæplaniIin nain-ri v qznooccumncaccom-

 ibafuadbafunNP in
4

M! en adfolidi A8 alti-
J tudin, quoniam e-
,L; nim folidum A! foli-
 3 docn cltæquate; fo-
Alidoautemnnæqualc,n r Y
7*?

J

ï.

.. eadem namque funt
a bafirx,ôceademal- A Il

I Imam: fol’ a FV x9. dico a: fic æqudibus manu
  olidis au en, bafes 8c amandines reciprocari, fcil ut tu

R DNE: altitudinem raidi x n

et! a folidum 31; in

titudine; quomtn (tantes non fun: in eifdem mais lineis:
*’ 8: folidum Dc en caquait: folido Dz, ubd in eadem (in:
2 bafi tu, 8c eadem altitudine uorum tantes non fun: in »  eifdem métis lineis; erit suai nm a T folido Dz æquale.
:72 æqunlium autem folidorum pannelepipedorum, quorum al-
;  titudines bafibus ipforum (un: ad mâtas mes, haïes! &fzxme
z’ altitudincs reciprocantur. cit igitur ut En

19:

adbafim aux danub-; in folidi DZ altitudo ad altitudincm folidi n. arque eût
baGs quidem FIC bali a H æqualis, bafis vero xn æqualis
bali un quare ut E H bafis ad bafim N p. ita cit altitude fo-
lidi DZ ad folidi a? alumdincm. eædem autem fun: altitu-
dines félidorum DZ De, itemque folidorum DE 3A. en:
igitur ut a a bafis ad bafim N p, ira rondi ne altitudo ad zl-
ntudinem folidi A a. ergo folidorum parafielepipedorum
A]; c1) ba’fes 8c altitudines reciprocantur. Rurfus folido-
mm pamuelepëaedorum A8 en barca à: altitudines re-
ciprocentur, r ne ut EH bafis ad bafim NP ira alti-
tude iblidi c1) folidi A8 altitudinem. dico foîidum A8
folido en æquale eflè. iifdçm mm ue œnflméfis, uo-
niam ut sabafisadbafim NP, in roidi en altitude ’31-
titudinem folidi "a; a: bzfis quidem au cit æqutlis baû
Futur veroipfi n: un ut En Mis ad bafim xngliœ

- «altitude

. .A- 2’) 4.-;



                                                                     

J
’9 2 Eucnms ELEMENTORUM

altitude folidi en ad folidi A n altitudinem. eædem autem
fun: altitudines folidomm AB ET, &i forum on D z. dt
igitur ut FK bafis ad bafim xn, in f0 ’di DZ altitudo 1d
altitudinem folidi 8T. quare folidorum 8T Dz pamllelcpi-
ïdomm bnfes 6c altitudines reci roœntur, quorum autem I

lidomm parallclcpipedorum alnmdines fun: ad reétos an- à
gulos bafibus ipforum, 8c bafcs a: altitudinas reciproCantur, !
en inter fe (un: æqualia. ergo BT folidum folido D7. cit æ-
quale. (cd folidum quidem n T æquale dt folido n A, etenim
in eadem fun: bafi F K, 8c eadem altitudine, quorum flantes
non fun: in eifdem redis lineis: folidum Vero D z cit æqualc
folido ne, fi quidem in eadem (un: un xn; 8c eadem al-
titudine, 8c non in eifdem redis lineis. ergo 8c folidum A a
folido c D dt æquale. Quod demonitrare oportebar.

PROP. XXXV. THEOR.
’Sijint duo anguli plani équin ,71:qu verticibm fabli-

me: nib: linea infifiant, grue cum mais lineis À
principio pcfiti: angulo: continent «agada, citera»:
alteri; in fablimibu: autemfumantur ami: pauâ’a,
tique ab ipfi: ad plana in 214th tant anguli per-
pendiculares dacantur; à a pané?in gaz à per-
pena’imlaribu: fiant in plani: ad prima: angulo: jun-
gantur rafla: lime: ou»; fablimibu: dyades au-
gulo: cantinebuw. -
Sint duo anguli reétilinci æquales 8A c Il) F: 8c à pun-

ais A n fubümcs reâæ lineæ A6 DM conitituantur, quæ
cum mais lineis à principio pofitis æquales angulos conti-
neant, alterna] mon: angulum quidem M D a æqualem an-

gulo CAB, angulum A Dvcro MDF angulo me ’
æqualem : 8c fumantur
in ipfis AC, DM quæ-
vis punâac M, à qui-
bus ad plana par BAC
sur dummur por-
pcudiculares c L M N,
occurrcnrcS planis in
punais L N5 8c LA a
N n jungmrur. dico angulum c A L angulo M D N æqualem
dît. pomtur ipü ou æqualis AH, 8c per a ipfi et. panl-
IcIa ducaux un cit autem o L perpendiCuhuis ad planum

- PC!



                                                                     

l L x a x x XI. :93Ï pet nAc.’e o &Hxadsplanum perBAcperpendicularis 3. . .
erit. ducannîfiapunâis xnadteâas lineas An Ac Dl? DE. MW
dcularesxc NF KBNE,8: Ho chr rajungana
au. quoniam igituf quadratum ex HA æqualeb en: quadra-
Ï, ris ex HK x A; quadrato autem ex x A æqualia brun: e1547.primi..
.Î KC CA quadrata: erit quadratum ex HA quadratis ex un.
Î; xc CA æquale. quadratis autem ex HK KC æquale cit. qua-
.Z dmumex Hc. quadratum igitur- ex H A quadratis ex H c c A
T, æquale erit: 8c idcirco angulos HCA c en: reétus. eadeulwgdmm;d
j; ratione 8c angulus DFM reétus cit ergo an us AcH ipfi
fg DFM eit’ æqualis. cit autem 8c HAc an us æqualis an-
] gulo M D a, duo igitur triangulx fun: M DE H A c duos an-
d; gulos duobus angulis æquales habentia, alterum alteri, 8c
t unum latus uni lateri æquale, quod uni æqualium» mîm-
nnn ifubtenditur; videlicet HA ipfi DM. et o 8c re dqua

fluera reliquis lateribus d æqualia habebuntè ternm alteri.4:(.prini.
  3 quare Ac cit æqualis D F. (imüter demonfira imus 8c A a ipfi
dl DE æquale elfe. jungantur enim un M z. a: quoniam quadra-
!’1  mm 9x,; H cit æquale quadratis ex Ac x11; quadrato au-
x tem ex AK æquaüa fun: quadrata ex A3 DE: erunr qua-
?! dm: ex An 3x xH quadrato ex AH æqualia. fed quadra- t
., tis ex a]: 1m æquale dt ex and quadratum; reculs enim
angulus cit H xn,propterea quod 8c un: perpendicularis en:

ad fubjeétum planum. quadratum-c igitur ex AH æquale cit
quadratis ex A n 8H. quare angulus An H reétus cit; eadem
a" ratione &angulus DEM efireétus. et! autem 8c BAH an- I
t galas æqualis angulo E DM, in enim ponitur : arque cit A H
l gaudis DM. ergo 8: A]! ipfi DE d cit æqualis. quoniam

7: ÆrAC quidem cit æqualxs DF, Anvero ipfi DE; erunt o
CA An duabus FD D a æquales. fed 8c angulus BAC
a. :5110 F D E Îft iguane. bafis aligitur ne bafi F,f& trian- e A. priai.
sa um triangu o, reliqui a ireliquis æqua es nm. ergo
A Ingulus Acn fic DFE caguæqualis. cit autem 8: reflua
j ACE æqualis o mm. quare 8c reliquus. B c1: reliquo
? un æqualis. eadem ratione, a: en anguluë ca æquahs

affub F a N. itague duo triangula (un: a c K E F N, duos an-
os duobus angulis æquales bahentia, alterum alteri, 8c

, 09mn lama uni lateri æquale, quod cit ad æquales angulos,
’ V]deücet ne ipfi EF. ergo a: d reliqua latex-a reliquis late-

ualia habebunt. æqualis igitur efl CK ipfi EN. en:
. une!!! AC ipfi DE æqualis. quare duæ Ac cK duabus
a Dl? lm æquales faut: 8c reétos continent nuâmes. bafis igi-

: 111fo cit æqualis bali un. 8c cum AH t æqualis DM,
kl erit 8: quad fit ex AH quadratum quadrato ex DM æquale.
7-, (9d quadrato ex AH æqualia fun: ex A x x H quadrant; eteo

n mm



                                                                     

1,4. EoeLrDIs ELIMxnroxUM
nimreazu ethngulus AxH. quadratoautemexDM æqw
liafuntquadraraexDN NM, quèd anguhrsDNMreâtus fit.
quadrataigitureXAx xH quadratia exDN NM funtæqua-
lia. quorum quadratum ex A x æquale dt quadrato ex ou.
ergo reliquurn ex [tu uadratum reli uo-quadrato ex NM
cit uale. a: ideo r linea Hx iprMN æqualis. quod
cum uæ HA A: duabua MD DN æquales fiat, altera al-
teri, &bafis beaû NM oflenfa fit æqualis; angulus HA:

la. primi. angulo MDN aqualis f erit. (yod oportebat demonfime;

au. Ex hoc manifeftum dt, fi tint duo ’plani reâi-
lineiæquales, ab ipfis autem confiimantur limes reétz
linea: æquales, quæxcurn mais lineis a principio pofitis
æquales contineant angul
res, quæ ab 1’st natrum m
cantur, inter f: æq es die.

alterum alterr, perpendicula- :Î.
quibus (un: primi anguli du:

PROP. XXXVI. THEOR.
Si ne: "a; linea: propartionak: fint, lfilidam panda A.
a ICIÎËZCJIJM 91ml d tribu: fit, caqua e .efÎjalzdo pa-

ra pipedo guadfit à media, cguilatero guider",
agrafagqu autem nidifia.
Sint ne: méta lineæ proportionales A a c, fit (cil. ut A ad y

. B in: F ad c.’ dico folidum quad fit ex ipfis A n C, æquale
elfe folido quod fit ex n, fluilatero quidem, æquiangulo x

rautem antediéto. Exponaru olidus angulus ad E contenrus
tribusangulisplaniSDEG on FED- &ipfi quidem a
natur æqualis unaquæque ipfarum D13: GE Br; 8: folidpu;

H

K

fil?
Xla
l

M L . P Eparafielepiçedum En com leatur: i fi veto A narur æ-
qualis’ DM; 8c ad reétamplineam à, 8c ad 13316.th in ’

a zahujusjpfa L, confiituatur n angulo folido ad 5 æqualis angulus con-
tentus HL: xLM M L N5 8: ponarur ipfi quidem a æqualir
AL N, ipfi vero c æqualis L K. quoniam igitur en: ut A ad a
ira n ad c, œqualis autem cit A ipfi LM, 8: n unicuique
ipfarum un EF ne BD, &cipfi 1.x; erit utLM ad a?

in

n..-

.Dî:



                                                                     

’sLIBER XI. 19;.-du on ad Lx. 8c circum æquales angulos ML! sur, la-
i ter: (une reciproca. ergo Mx paralieiogrammum parallelo-
i- mo G F cit b æquale. &quoniam duo anguli plani reéti- 5 ,4, rem,

i i ’ æquales font on? XLM, 8c in ipfis fublimes retira:
’- lineæ confiituuntur LN E D æquales inter fe, 8c cum mais
v lineis àprindpio pofitis æqunles continentes angulos, alte- ’
.. mm alteri; erunt c perpendiculares quæ apunâis H Dad Nanar.
J- plana pet x LM c a? ducuntur, inter fe æquales. ergo fo- hlm"-
:l lida LH 8K eadem funt altitudine. quæ veto in æqualibus

bafibus (un: folida parallelepipeda, 8c eadem altitudine, inter
A. fe dfunt æqualia. ergo folidum HL æquale cit folido EK. dgr. hujun
: arque efl: folidum quidem HL qtmd fit à tribus A a c, fo-
r lidum veto EK quod fit ex a. Si igitur tres maz- lineæ
r. proportionales fint, folidum parallelepipedum 0d lit à
r; tribus, æquale cit folido paranelepipedo quod fit, c. W

demonftrare oportebar. -
P R O P. XXXVIID TH E 0 R.

Si quatuor "84’ linea proportionaler fini, gym: ab
" 1301i: fiant folirIa paralielcprpeda fimilia 1mm-

Ier dcjèryta proportionalia erunt. Et fi yllÆ ab
fiant joli a parallc’lcpipeda fimilia (9’ fimilitcr de-
fcripta proportionaiia fini; à! z’pjée’refla’ linea 211k x

partionale: nant.
Sint quatuor reétæ lineæ proportionales A B CD E F c 11,3:

(cil. ut An ardt D, ita EF ad c H, 8c defcribantur ab ipfis A8
’ c D a F GH Emilia 8c fimiliter polira fonda parallelepipeda
’xA LC ME N0. dico ut KA ad LC, itaefie ME ach.

, Quoniam enim folidum paralelepipedum K A fimile ef’t ipfi
z LC, .habebit aKA ad Le triplicaram proportionem ejus

K . M N

-J

A B . C D E- IF Kquam A n habet ad en. eadem ratione 86 folidum M a ad
prum NG a triplicatam proportionem habebit ejus quam .33. 1min
haber EF ad GH. arque cit ut AB adCD, ira a? ad CH.

anti ’tur AK ach, itaME ad ne. Sedfitut’folidum AK
3d olidum Lc, in ME folidum ad folidurn ne. dico, ut

1 ’ ’ N a reaa



                                                                     

1,5 Eucniois ELEMEH’fo nm
reCtalineaAn adreétam en, itaelîè reCtam EF adipfam

dss-WuG-GH. quoniam enim mrIus AK ad Le triplicatamtpropor- . Ï

I adoreiniiamAD. Non E

a 4.. Def.
hujus.

I: 3. nef.
hujus. ’

tionem habet ejus quam An habet ad CD; haber autem
8: ME adno triplicatam proportionern ejus quam ne ad-
cH; arque ut Arc ad Le, ira ME ad ne: erit ut Anad
en, ira ne ad on. Si igitur quatuor reétæ lineæ propor-

tionales fint, &c. Qui oportebat demonlbare.

PROP. XXXVIII. THEOR.
si planum ad planant raflant fit; à! ab aligna pan-

âo coran: 7M jan! in une plana, dallera»: pla-
num par nrliralari: dacatar: en in commune»: pla-
nomrn câ’ianem’ cadet. a

Phnom nempeico ad planum au re&utn fit, communis
autem eorum [calo lita D, a: in iplb en piano, quodvis
punétum E fumatur. dico perpendicularem qua: à punéto

- z ad planum An duettur, c i
enim; fed fieri pareil, ca-
datextra,utnr;&plano - d
AB in punâao F occurrat: A a d
à punélto autem r ad DA ’fl
in piano A n perpendicula- . F
ris ducatur F a, quæ quidem Bô: plano c D ad t reâos angulos erit; 8c E c jungatur. quo-
niamigitur po lano CD cit ad reétos angulos; contingit
autem ipfarn r linea ne quæ efi in eadem en planez"
erit angulus vos. creétus. Ted se E F piano A]; ad tettes
angulos en; reCtus igitur en: angulus me. quare trianguli

a r7.prîmî. EFG duo anguli duobus mais funt æquales; quad durab-
furdum. non igitur à punéto r. ad An planum perpendicu-
laris duâa eXtra redtam lineam DA cadet. e in ipfam
cadat necefle cit. Si igitur planum ad planum re m fit ôte.
Œod oportebat demont’trare.

PROP. XXXIX. THEOR. A»
Si in filido adeleprpczlo oppafitaram planant»: laiera

ficentnr ifarmm, par fiâianer ocra [ana datan-
mr; omnium: planera»: film, à Midi paraliela;
fipea’i «damner, [le e bifirriamfecabant.

In blido enim parallepipedo AF, oppofitorum planorum
ce A H lattera bifariam fecentur in punôtis x L M N x o P à;



                                                                     

L132]: XI. x976c pet feétiones plana ducantur x u x n; communis nutém
3 phnotum (bâtie fit vs, &folidi mallelepipedi diameter fic
  DG. dico vs DG [de bifariam ecare, hoc cit avr quidem

ipfi r5, DT veto ipfi TG æqualem eflè. Ju tut enim
DY n: as se. quoniamigirur Dx pamllela e ipfi 05,31-
temi an li Dan Yo E inter (e æquales arum. 8c quoniam. 2.9.flîmî.

0x qui cm efl: æqua- x v. lis on, au: vero ipfi a? ? o. Yo, 8c angulos æqua- m E , ,les continent; erit 6 K 1. 5 4D 1mm
bafis DY æqualis bafi N Dun. 8: triangulum D-
xv triangulp YOE,-& . Drreliqui anguli reliquisangulis æquales, angu-
lus igitur x3! D en: æ- M
qualisanguloovs, 8c B D D0b id I refit: linea cit D ’ -DY a. eadem fgadoue, .P s - ’ R
6C B SGreéta c ,atque ,en: ns æqualîs se. 8c, .A N ’ G
quoniam en ipfi D3 æquahs e11: a: paraliela, 8c c A efi:
æqualis-ôc ranch ipfi ne; erit.& DE ipfi EG æqualis a:
parallela; Ë ipfas conjungunt rafla: lime DE en: paral-
lela igitur deft DE ipfi ne. a: fungpta funl: in arnaque ipfa-d 33.primi.
mm quævis pumas D Y os, &Junaæfimt DG vs. ergq,
ne r s in une «fun: plana. quod cum D a fit parfile]: 36,87. huqu.
erit 8: EDT angulus angulo BGT æqualis a, alterni enim
faut. efi autem 8: DTY angulus æqualis f ipfi ers. duOfflærimï,
igitur (ont trial! a DTY GT8 duos angulos duobus ans
gulis æquales h tia, 8c unum brus uni lateri æquale,
quad uni æ ualium arum fubtenditur, videlicet tu
ipû as: dimxdia enim unt ipforum DE BG. ergo 8: reli-
qua latent reliquis lateribus æqualia habebunt. quam DT
quidem efl: æqualis TG, un Vera ipfi T8. Si îgxtur in fo-
lido paralielepipedo, 8re. Œod’oportebat demonfirare.

PROP. XL. THEOR.
Si fint duo prifmata 4’714: du, 7mm»: «mon 901’ch
v bqfim bahut. paralielogrammum, citera»: 0ere tri-

angulum, é’pàrallelogrammum duplumjit trùugul? ;

en inter fr 4714454 5mm. D
Sint prifmata æquæ alta A 3 c D E F c H R L M N. 8c unum

quidem bafim habcat parauelogrammum A F, altcrum vcro

N 3 c H K

:D
c Içærimî,



                                                                     

198 Eùcunu ELEMENTORUM
aux triangulum, 8c duplum fit u pardlelogrammum
tr’ ecax. dico prifma ABCDEF prifmati GHKLMN
zq e elfe. Compleantur enim 4x GO fonda. a: quoniam:
pmudelogmmmumu »
trianguli en: cit du- M o R Dplum; en: autem 8: N . xHIC parauelogrammum L - *I 4.1.primî- duplum s trianguli G H- e
K: erit A F parallelo- H Ae C-grammum parallelo- egamma H K æquale. D 4 * 4
veto in æqualibus a K E Fun: bafibus fonda pa- ,1, aL11.01,5,rallelepipeda, 8c eadem altitudine, inter fe æqualia. 6 fiant.

c18.huju:.æquale igitur AX folidum folido Go. at ue e11: folidi qui-
e dem AX dimidium c ABCDEF prifma; olidi vero ce di-

midium r cit prifma c au. M N- ergo A n c D E. F prifma prir-
mati GHKEMN en: æquale. Si igitur fin: duo prifmata
asque am, ôte. de demonfime oportebar. ,

EUCLI DIS
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Ï’EUCLIDIS’ I

;ELEMENTORUM
L IB En 1212012150sz s.

à PROPOSITIO 1. THEORE’MA.
. Similz’a fichent: circuli: infcripta inter je [M

ut diametrorum quadrato. .
Sint circuli mens FGHKL, acini fimiliapol

nacras FGHKL; diametri autem film amuï:
on. dico ut quadratum cum ad quadrammex on, in
erre ABCDE polygonum ad polygonum FGHKL. jungan-
turenim ne: un GL "1:8: uonizmpoly onumuacnn
fimileefipolygonOFGHKL; 3431m angulos".
cit æqualis: atque et]: ut A "nA,adAE,itacFadFL. Fduo igitur triangula fun: B E I I. BAEGFL Imam angulum G .’ uni angulo æqualem haben- &
du, videlicet angulum un [M K

cangulo cr, circa æqualea
autem angulos vlatera pro-
portionalia: quare triangulum Ans triangulo FGL aqui-
angulum a cit; ac propterea angulus A En wifis dît me; 6.1’exu’.
gulo F LG. fed angulus quidem A a a angulo au a cit b æ-
qualis; in eadem enim circumferentia confiant. angulus

’autem F LG æqualis b cit angulo me. ergo 8c Au n angu-
lus cit æquaiis angulo rua. efl: autem a: retins angulus
a A M æqualis mélo c r n. quare 8c reliquus reliquo. aqua-
lis. æquiangulum igitur cit triangulum au a Triangulora N.
ergo d ut a M ad au ira BA ad a F. (cd proportionis qui-Mrmi,
dem BM ad G N duplicata cit proponio quadrati ex au ad

N 4. quadratum

La. hardi.

c 31. tenîi.



                                                                     

zoo EUCLIDIS Enzunnronuu
ne. mqmdnmm ex en; proportionis vero u ado? «plian-

et! proportio ABCDE polygoni ad polygonum poum:
&migimrquadratum exsuadquadratum ces, itapo- g
lygonum ABCDE ad FGHKL polygonum. Qme fimiliz
poygona quæ in circulis defcribunmr, inter fe (uot ut dia-
metrorum quadrant. Œod demonfinre oportebar.

LEMMA.
9144511: magnitmlinibu: inæqnalibm expofitir, fi à

major-i anferatur majus qui»: dimidium, à» 46 en

quad niquant :5, radin "feutra; majus
àmiçïum ;. à lm fempcr fiat: rdinqactur tandem
guzla»: magnitude que: minori magnitadrhe expo-

Jihî miner erit.

Sint duæ magnitudines inæquales an c, quamm major
A a. dico fi ab ipfa A B auferatur majus quàm dimidium,
8C ab eo quod reliquum cit, rurfus auferatur majus qui!!!
dimidium, arque hoc temper fiat, relinqui tandem magni-
tudinem quandam, quæ magni- . ..
aldine c miner erit. etenim c a
multiplicatafiet aliquando major
ma ’tudine AB- multipücctur,

8c r: D E ipfius quidem c multi- r
plex, major autem quam A8:

A

J v
dividaturque DE in partes ipfi c H l

n

æquales DE PG on. &ab ipfa
LB auferatur mains quam dimi-
dium a a, ab iplâ Vera AH rur-
fus majus quam dimidium aufee
mur un, arque hoc femper fiat,
quand divifiones, quæ fimt in A n,
multitudine æqnnles fiant divifio-
.nibus quæ in DE: finti tut
divîfionee 4x sa n3,div’ onibus DE m ce multitudine
æquales. &quoniam major en: DE mm us;- acabhtum
cit abipfa quidem Dnminus quam ’ idium ne, abipfi
.yero anomajus quam dimidium sa; erit reliquum on
reli no a A majus; fur-fus quoniam major eft c D, quam HA i
8: 331mm! dt ab ipfi quidem on dimidium cr; ab ipfz
vero un majus quam drmidium HK: reliquurn BD reliquo
u: majus erit. caque FD gaudis ipfi c. ergoc quam AI
cit major. minor igitur eftuuc quam c. ergo ex magnitu-
dine A a refléta gît magnitude a, expofiu minori

Gl

1 I
DE

l

la
l

l

l.



                                                                     

Luna x11. W. "19:;
5 nld’nCCIninor. Quod demonfirare oportebar. Similiter au-
-. tem demonfirabitur, etiarn fi dimidia ablata fuerint. E]?
î "in: luirai. i
PROP. u. THEOR.

CirmIi interjè fan! a! diamelrnmm Quadrant.

Sint circuli ABCD mon, diametri autem ipforum fin:
g. lm FH- dico ut quadratum ex BD ad quadratum ex FH,. ’
a Icaefi’e Circulum A aco ad EFGH Circulum. Sienim non ita
fit; erit ut quadratum ex au ad guadratum ex PH, ira cir-
4 culus ABCD vel ad fpatium aliquod minus circula arc H,
il vel ad majus. fit primum ad minus
1;; quad fit s. 8c incircula mon defCri-
i; bamr quadratum au; H. itague defcri-

pmm in circula quadratum majus cil:
dimidio circuli aveu; quoniam G per
, punâa a a a a contingentes circuîum
;. ducamus, erit defcripti circa Circulum
quadrati dimidium a: FG H. defcn’pta
I autan circa Circulum quadrato minot
I dt circulas. ergo quadratum mon

majus en: dimidio circuli a r a H. fecen-
tur bifariam circumferentiæ a?» sa on
Hainpunôtis KIL M N: &EK un n.
La au un un un jungantur. unum
quodqueigitur tr’ lorum au ne
aux HNE majus dimidio fegmenti L
circuli in quo coniîftit: quoniam fi pet
punÆta x L M u contingentes Circulum
ducamus, a: parallelagramma, quæ (un:

Vinreétaslineasar F6 au Ha comple- a
mus; en: n unumquodque triangula- Q jçnptimî.
mm EKF ne GMH un: dimidium
Parallelagramtni, quad ad ipfurn cit. l
cd fègmentum minus cit paralielogrammo. quare naum-
uodque triangulorum EKF ne GMT HNE majus cit
imidia [egmenti circuli, in quo confifiit. Hafce igitur

circumferentias bifariam fecantes,&jungentes métas lineas,
arque hac femper facièntes, relinquemus tandem quædam
circuli fegmenta, quæ minora erunt excella, qua circulua
mon ipfum s iyatium fuperat. etenim aficnfum cit in
Efcedenti Lenptnate, duabus magnitudinibus inæquali-

s expofitis, fi a majori auferatur majus quam dimidi-
um, 8c ab ea quad ralinguitur, nufus majus quam

1 l I l lum,
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l r. bujur.

EDeLmu. ELxua’NraxU M
dium, a: hoc ramper fiat; relinqui tandem magnitudinem
aliquam, quæ minari magnitudine expofita Griminar. ira-
que refléta fiat fegmenta circuli ne H in refus linea; E x
le? n. LG au MH HN NE, quæminora En: excefi’u, quo
crrculus ne H i fun: s fpatium arpent. ergo reliquurn
site L a M a N po yganum majus erit (patio s. Del’cribatur
cum in circula A a c D, palygona a x a L a M H N fimile
polyganum axa a c P un. en: igitur ut quadratum ex au
ad quadraxum ex au, à ira polygonum. axaocrnx ad
a K F L a M HN palygonum. fed à: ut quadratum. ex a D ad
quadratum ex r a, ira A BCD circulus ad fparium s. ergo 8c

r "mimi-c ut circulus A aco ad fpatium s, ita polyganum A x3 o-
C? DR ad EKFLGMHN pal ganum. major autem cit cir-
culus ABCD ca quad in ipa efl: polygana. quare 8c (pa-

’ dB! hypo-rium s majus cit c polygona a x r L a M a H. fed 8: 4 minus.
aber]. . quad fieri non poteit. Non igitur cit ut quadratum ex an
l l”’q"m"’ ad quadratum ex F H,

ita ABCD circulusad
fpatium aliquod . mi-v

nus. circula a FGH. rSimiliter oflendemus .-
neque eflè ut quadra- . Gmm ex FM ad quadra- ,
tum ex un, ira circu- glum avar-z ad aliquod ’ . T
fparium minus circula
A a en. dico igitur n ue elfe ut quadratum ex BD ad qua.
dratum ex IF H, ira circ nm A a c D ad aliquod fpatium majus
circula mon. fi enim fieri potel’c, lit ad majus fpatiurn s.
erit igitur invertendo ut quadratum ex PH ad quadratum
ex BD, ira fpatium s ad a au) Circulum. (cd quoniam s
majus ei’t a F au circula ;. erit ut fpatiurn s ad A a c D Circu-
lum, ira circulas aviron ad aliquod (patina: minus circula
A ac D; ergo 8c ut quadratum ex r H ad quadratum ex a D,
ira mon circulus ad aliquod fpatium minusœ circula Aa-
c D, quad fieri non poire altenfum cit. noir igitur ut qua-
dratum ex a D ad quadratum ex au, ira eit cuculus A un
adfpatium aliquod majus EFGH circula. oitenfum autem
cit neque ad minus. quare ut quadratutn ex BD ad qua-
dratum ex r a, ira erit a ac D circulus ad Circulum a FG H.
Circuli igitur inter l’e faut ut diametrarum quadrata. Q1011

oItendere oportebat. ’ a ’
-PROP.

J: ’v’ F



                                                                     

I, 1 a a a *Xll. n
PROP. Ira-THEOR.

Ouvrir Miami: triangularem baba: byim divià’mr
in (au: pyramider, agneler à» fimile: inter fi,

que flinguât": bajè: butent, [indague tari, à à
du prifimta agacin, que qqidemprifmata dimi-

a «(in tatin: "ramifia fun: majora.
n sa pyramis, cujus baiis quidem a ac triangulum; vertex

laurem punâum D. dico pyramidera nea dividi in duas
v Ëyramides uales 8: fimiles inter fe, triangulares bafes

au.

abentes 8c iles tari, a: in duo priimata æqualia; 8C a
. duo priÎmata dimidio rotins pyramidis elfe .maja’ra. recen-
«itur enim an’ac ca au DE DC brimai!) in punais E F
:G a K L, 8c au ne au un: KL LH EK K? ne Jungan-i

Ü tut. quoniam igitur au. quidem cit æqualis au, au veto
4 ipfi H D; erit 4 a a ipfi Da rallela. eadem ratiane 8c me
3 cit I parallela ipli a a. paralle ogramrrum igitur en a a a x.
i quare H x cit a æqualis EB. fed a a ipli ’
au cit æqualis. erg-a ôtas ipfi me æ- D

qualis erit. cit autem 8c au æqualis H D.
duæ igitur Ali. au duabus KH un æ-
quales funr, altera alteri, de angulus

[il
 ’ a A a æqualis c angulo KH D; Abafis igi-
tur 4 a H bafi x D cit æqualis : quare tri-
lê angulum a a H æquale cit 8c fimile tri- v
V a HKD- eadem ratione 8: trian-

auum’ch triangula HLD æquale cil:
37 farinade. 8: quoniam dbæireâæ linea:-
«’ ce tan entes a H ne duabus reétis li-

» neis fe e tangentibus K1) DL parallelæ g
ï fungnon autem in eadem plana, æquales B F 0
3 angulos acontinebunr. ergo angulus a ne cit æqualis angulo
5 KDL. rurfus quoniam duæ reétæ liriez a H HG duabus xn
ï DL æquales funt,alrera alteri, &angulus sur; cit æqualis

l

7 angulo K D L 5 erit d bafis a a bafi x L æqualis: æquale igitur
f cit &fimile triangulum au c xtriangulo KDL- eadem ratio-
; ne 8c A a a triangulum cit æquale a: fimile triangule H KL.
I quare pyramis cujus bafis quidem el’c A sa triangulum, ver-

tex autem punâum H, æqualis 8c firnilis ef’c p ramidi cujus
.18 eü triangulum nxL, 8: vertex D pun m. 8: uo-

mam uni laterum trianguli ana, videlicet ipfi au, p lela
duéta el’c un; erit triangulum ava triangule on: acqui-

angulum,

x

a a. fextî;

b 34.PÏMD

e a9. mimi.
d a. puna.

r la. unde-Î
cum.



                                                                     

:04. Eucums ELxuntronUM
angulum, 8: latere babent proportionalin. limile igiturdt
un tri urn triangule DHK. 8: eadem ratione trian-

. gulum qui cm DBC fimile en: triangulo DxL; triangulam
vero ADG triangulo DHL. 8: cum duæ reâæ lineæ fel’e
tangentes 8A AC duabus reâis lineis fefe tangentibus x H ;

* a L panhelæ fint, non ameutes in eodern plano, ha: aqua-
site. made-les angulos e continebunt. angulus igitur a AC angulo un: L
"n’i- efl: æqualis. arque cit ut ne. ad Ac, in RI! ad HL. ergo *

A sec triangulurn fimile en: trian lo HKL; ideoque pyra-
mis, cujus bufis quidem triangu um sac, verte; autem
punâum D, fimilis en: pyramidi, cujus bafis mangulum
H x L, 8: vertex punétum n. fed pyramis cujus bali: quidem

un. triangulum, vertex autem pua» .arum-D, ofienü elt fimüis gêna-midi,
cujus bans triangulum ses, vertex
a punétum. guarc 8: pyramis cujus ,ba-
fis triangulum ne 8: vertex unau!!! j
D, fimilis et! pyramidi cujus s A a G

j triangulum , 8: vertex punCtutn H.
attaque igitur ipfarum [mon BEL]?
pyramidum fimilis .efl: toti pyramidt
A ne D. 8: quoniam n F eltæqualis se,
erit E B F c parallelogrammutn duplum
trianguli arc. 8: quoniam duo wif-
mata æquc alta tfunt, quorum unum
uidem bafitn habet parallelogramum, -

f to- (M; terum vero triangulum, eftque parallelogrammum duplum
"mimm trianguli; erunt ca prifmata inter fe æqfialiag. ergo prifma

contentum duobus triangulis arcs E u G, 8: tribus panne-
logrammis un; En KH KH c r, cit æquale prifmati quod
duobus triangulis arc HKL, 8:" oribus arallelogrammis
K FC L L ce H H KFG continetur. 8: mani dium elt utrum-
que ipforum prifmatum, 8c cujus bafis cit 53091311111110-
grammum, oppofita autem ipfi HIC refis linea, 8: cujus

- bafis en: GFÇ triangulum, 8c oppofitum ipfi triangulum
KLH, majus eflè utraque pyramidum quatum baies quidem
AEG A KL triangule, vertices autem punch H D: quo-
niam (i mus un? EH redus lineas, prifma. quidem,
cujus ba c un; parauelogrammum, 8: oppofita ipfi
recta linea KG, majus cit pyramide cujus bafis E a F trian-
gulum, vertex autem punétum x5 (cd pyramis, cujus bafis

, gço. unde- uiaqgulum sur, 8: vertex 1: funâum, cit f æqualis pyra-
cimi. midi cujus bafis A E c triangu um, 8c vertex punétum a-

æqualibus enim 8: fimilibus planis continentur. quarc 8: pri -
ma cujus bafis parafielogrammum au a, oppofita autem

ipfi
4



                                                                     

l

V

Il:

l

I

v

J1

8: &amm pyrami-
; modo divifa inteliiga-
j tut: atquehocfemür

Luna: X11. " ’36,-
ipfi refis linea un, majus cit pyramide cujus halls une
tn’an lum 8: vertexxpunâum a. ruina vero cujus bafis
parafe"! nm 58m, 8c oppo tu ipfi refis linea sur,
cil: æqu e prifmati cujus bafis arc triangulum, 8c ipfi op-

fitum triangulum HKL: &pymmis cujus bafis triangu-
um a se, vertex autem a punétum, cit æqualis pyramidi
cujus bafis un. niangulum, 8: vertex punétum D. ergo
duo palmata de quibus diétum cit, funt majora duabus di-
âis pyramidibus quamm hales triangula A a a, H 1: L, vertices
autem H n punas. Tata igitur pyramis cujus bafis A B c tri-
mgulutn, vertex autem unétum D, divifa en: induits p -
amides æquales, &fimj es inter fe, 8c. fimiles toti: 8cm
duo prifmata æqualia: funtque duo priünata dimidio rotins
pymnidls majora. Quæ ofiendere oportebar.

PROP. 1V. THEOR.
Si mt du: pyramide: agite du, 7m! triaitgalaru
La es fichant, diviJatur autem «traça: ipjkmm, à

in du: [m’aides ÆÏMIÊJ inter [0,fimilefçue loir,
j? 6-1): un prijmata æçualia;é fafiarum arm-

Jum «fraya: eadem morio Jividatar, aigu: fem-
pcrfiat: erit a! «nias yumidi: bali: adhfim du.
rias, in à in anapjramide primate 0min alpa-
mta 0min in alterapyramd: multitudine æçaalia.
Sint duæ pyramides æque alfa: qua: triangulares barca

t A B c DE s, vertices autem fint punâa a H, 8c di-
vidatur utraque igarum in duas pyramides mufles inter f3:

fimilefque toti, in 1 aduo nîmata æqualia;

dum utraque eodem

fiat. dico ut ne
lis ad bafim DE r, ira
elfe rifinata omnia
que un: in p ramide
"ce ad pri ata o-
mnia quæ in vra-
midennrum titu- 1;ch En x Cdine æqualia. martiaux emm un: uxdm cit æqualîs x C,
AL vero æqualis Le; erit un; un pataude, &trian-. :JËRÎ.
gulutn une triangule LXC fitmlc. eadem ratione8:trian.

au lum
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ô aa. l’exti.

d :83: sa.
undecùni.
e u quinri.

EUCLiDu ELEMINTORUM
gulum D E r fimile cil: triangulo a Q r. 8: quoniam ac qui-
dem en: dupla cx, EF veto dupla ipfiusqu, ut 3c ad.
cx, ira erit r. F ad F q. 8: defcripta funt ab ipus ne c1 fi-
milia 8c fimilircr ira reâilineaanc Lxc; ab ipfis veto
a r sælimilia 8: militer polira reâilinea DE? a 03. cil
igitur but BAC triangulum ad triangulum Lxc, in trian- ;
gulum D a F ad a 03 triangulum, 8: permutando ut trian-
gulum ARC ad triangulutn DEF, ira Lxc rriangulum ad -
triangulum a r. fed ut L xc triangulum ad triangulum
R03, itadpri acujusbalisefltriablfilum Lxgoppoûmm:
autem ipfi orna, ad prifma cujus 303 rriangulum 8:
0p fitum’ipfi sur. utigitur . abc triangulum ad trian-
50H10!!! DE r, ira prifma cujus bafis cit triangulum Lxc, ;
oppofitum autem içfi o MN ad prifma cujus bafis R tu: tri-
angulum, 8: oppmtum ipli sur. 8: quoniam duo par.
mata quæ in pyramide A Bc o inter Te æqualia funr, (cd 8:
quæ in pyramrde DEFH prifmata inter fe [un æqualia;
erit ut prifma cujus bafis parallelogramtnum KLXB, op-
pofita veto iggi mâta linea M o, ad prifma cujus bafis Lx c
triangulutn, oppofitum ipfi ours, ira prifma majus ba-
fis parallelogrammum a r a q, 8: oppofira reâa linea 8T, ad
prifma cujus bafis a tu: triangulum, oppofitum vero ipfi
s T v. quare Componendo, ut rifmata K B x L M o L x c M N0
adgilina Lxcsmo, ira pri mata psqnsr ROJSTY ad
pri a n (us 1’ r. 8: permutando, ut prifinata max LMO
LXCOMN ad prifmata narguas Mus 1- v, ira prifma
LXCM N o ad prifina tu); 8T v. ut autem prifma L arcu-
N0 ad prifma Rqu’rv,1taoltenfac&bafis Lxc ad ko;
bafim, 8: A a c bafis ad bafim D EF. ergo 8: ut rriangulum
A B c ad triangulum D E F, ira quæ in pyramide A B c o duo
prifmara ad duo rifmata quæ in pyramide DE En. Emili-
ter autem, 8: fi fa s pyramides dividamus codera modo ve-
lu: OMNG s TYH, erit ut OMN bafis ad bafim er, in
quæ in pyramide o M N c duo prifmata ad duo prifmata quæ
in yramide STYH. (et! ut ou»: bafis adbafim srv, iu

18 [me ad par bafirn. 8: utigitur ABC balis ad bafim
D E F, ira qua: in pyramide A ses duo prifmata ad duo prif- ’
mata quæ in pyramide D a: F H,- 8: quæ in pyramide o u-
NG duo prifmata ad duo prifmara quæ in pyramide s T Y H;
8: quatuor ad quatuor. eadem autem oltendentur 8: in
faâis prifmatibus ex divifione pïu’amidum AK L0, 8: DP- l
R s, 8: omnium limpliciter mu titudine æqualium. Quod

demonlirare oportebar.PROBj



                                                                     

L i I n x. .XII.
PROP. V. THEOR.

Tympan!" tu eademfimt altitudine, à Magicien:
Ï fiefs: 64 eut, interjèfunt ut Ma.

Sint eadem altitudine pyramides, quarurn bafes quidem
triangula aac DEF, veruces autem punéta e a. dico ut

107

ABC bafisîad bafim DEF, fic elfe Eyramidem 413cc ad. j

t,une": pyramidem. Si enim non ira erit ut sac bafis
ad bafitn par, fic ABCG pyramis, vei ad folidurn minus
pyramide par H, vel ad majus. fit primum ad folidum mi-
.nus, fitque z. 8: dividarur pyramis DEFH in duas yra-
.mides æquales inter le, 8: fimiles toti, 8: in d pri au
;æqualia. funt duo igitur prifmata dimidio totius pyramidis
majora. 8: rurfus pyramides ex divifione faâæ fimrliter di-
vidanrur, arque hoc .femper fiat, quoad fumantur quædam
pyramides a pyramide Dura, quæ lint minores excelTu ’

que pyramis D un l’olidum z fuperar. itague fumantut, 8:

; (in: exempli caufa, pyramides DPRS snn. erunt igitur
t’ reliqua in pyramide DE r H prifmata folidoz majora. divi-
I datur ctiam A BCG pyramis in totidem mes limiles py-
f ramidi DE? a. ergo n ut A ne bafis ad ba 1m une, ira quæ
4 in pyramide A BCG prlfmata ad prifmata quæ in pyramide
’DEFH. (cd ut ABc bafis ad bafim DEF, ita pyramis AB-
’ c c ad folidum z. 8: igitur ut A a c o pyramis ad folidum z,
1 ira qua: in pyramide a ses prifmara ad prifmata quæ in
, pyramide DEFH. major autem cit yramis ABCG pria
l matibus quæ in ipfa faut. ergo 8: foidum z prifmaribus,
l quæ fun: in pyramide Dure, cit majus. (cd 8: 6 minus.

. . . 6 in:i quod fieri non poteit. non igitur ut. un bafiszad bafim ex Pr

45h31:.

deman-
D E F, ira cil: pyramis A EC o ad folidum aliquod minus py- 11mn.
timide D E F a. limiliter oliendetnus neque ut DE r Tsar:

a

N.
a. -t aux. -I. «54:4... a
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a f. hujus.

Eucninis ELBMENTORUM
balîm A ne, ira elfe pyramidem D E F H ad folidum

yrarnide A a c c minus. dico igitur nequeelfe ut A B c ad
1m D E F, ira A B c c pyramidem ad aliquod folidum majus

pyramide DEFH. fi enim fieri potelt, fit ad majus, videli-
cet ad folidurn r. erit igitur invertendo ut D E F bafis ad
bafirn ne, ira folidum r ad A Bec pyramidem. cum autem
folidum 1 majus en pyramide noua, erit ut folidum r ad u
A B c G pyramidem, ira D E F H pyramis ad folidum aliquod
minus pyramide A BCG, ut proxime olleufum luit. 8: ut
igitur DEF balis ad balim A se, ira pyramis DEFH ad fo-v
hdum aliquod pyramide sans minus, quod elr abfurdum.
non igitur ut sac bafis ad balim DEF, ira cit ABCG Py-
ramis ad folidum aliquod majus pyramide DE F a. olten um
autem’elt, nequead minus. quare urane balis ad bafim
D EF, ira cil: pyramis ABCG ad Dura pyramidem. Pyra-
mides igitur un: eadem funtalritudine, 8: rriangulares bafes
ihabent, inter e funt ut hales. Quod demonltrare oportebar.

PROP. VI. THEOR.
Tflamides me ead’emfimfaltitudine, (et polygom

baht 1:42:51, interjè faut ut biffin,
Sint eadem altitudine pyramides, quæ polygonas baies ha-

t ABCDE FGHK L: vertices autem M N punéh. dico
ut ABCDE balis adbafim FGHKL, ira elfe ABCDM p -
ramidem ad pyramidem r: c H [CL N. dividatur enim Mgrs
quidem ABCD E in triangula un: A CD ADE; bafis veto

FGHKL dividatur in triangula F on sur: r KL. 8: inuno
quoque triangule intelligantur pyramides æque alræ arque py-
ramides quæ à principio. quoniam igitur cil ut triangulum
A ac ad triangulum ACD,4 ira A n c M pyramis ad pyrami-
dem A c D M : 8: componendo ut A a c D rrapezium ad tri-
angulum A c D, ira ABCDM gyramis ad pyramidem ac-
DM.fed 8:ut son triangulum a ADE, ira4 pyramis A CDM
ad ADEM pyramidem. ergoter: æquali, ut A Bc D bafis ad 3
balim a DE, ira a B c D M pyramis ad pyramidem A D B



                                                                     

. ’ L1 aux. KIL. . 1098: rurl’us componendo ut A B en a bans ad bafim a D E, ira
a ac DE. M pyramis ad yramidem A Dj E M. eadem ratione,

’ sur: FGHbealis bafim EKL,ira8: FGHKLN py-
i ramis ad F K L N p’yramidcm. 8: quoniam duæ pyramides

funt A DEM r: 1: LN, quæ triangulaires baies habent, 8: ca- j
ï dem l’unt altitudine; erit n ut A DE bafis ad balim r 1c L, ira
b a D E M pyramis ad pyramidem FK Lu. quod cum fit ut
Z ABCDE bafisad infirma DE, ira ABCDEM pyramis ad py-L
. ramidem ADEM; ut autem ADEbaGS ad balim FKL,ita
"i A D E M pyramis ad pyramidcm FKL N: erit ex æquali, ur
Ll balis aucun ad Exubafim, ira ABCDEM pyramis ad pya
ï ramidem "un. fed.8:ur.B KL bafis ad balim FGHKL,
j ira erat 8: FKDN pyramis adipyramidem FGHK LN. quare
Ç. rurfusexæquali, sur anone bafis ad bafim EGHKL,-ita en:
Î. A B c DE M pyrami’s ad pyramidem FG H K L n. ’P amides
1 igitur quæ eadem l’unt altitudine, 8: polygonas ales ha-
; beur, inter le funr ut baies. I Œod oportebat demonltrare.

PROP. VII. THEOR. ..
j 0mn: pnfma Mangularem balata: bafim, divia’itnr in

tu: ramia’e: 47min inter je, 7M trianguler"

bafe: fient. iSir prilina cujus balis quidem triangulum A B c, oppolitum
5 autem ipfi D E s. dico - prifma au en E F dividi in tres pya
V" ramides œquales inter f6, qUæ [tubent bafçg.
i junganrur enim BD EC c D. a; quoniam Paranclogmmmum
v cit ABED cujus diamcrer F A

E D, erit a BD rriangulum n E.triangulo E BD (æquale.
ergo pyramis Cujus balis
triangulqm a B D , vertex
autem punérum c, æqualisb
cit pyramidi,.cujus balis E D B

rriangulum, 8: vertex pun- A fil j ai Chut! c. fed pyramis cujus balîs EDB triangulum, vertex
v punâum c, eadem el’c cum pyramide cujus halls triangulum

E B c, 8: vertex D punétum : iifdem enim planis contmentur.
ergo 8: pyramiacujus balis tnangulum A BD, vertex autem
punétum c, æqualis cit pyramidi cajus bafis a ne triangulum,
8: verrex punékum D. rurfus quoniam F c un paralielogram-

l. mum cit cujus diameter c E, triangulum E c F triangulo en a ,
t cit .æquale. ergo 8: pyramis cujus bal-138 Bac .rriangulum, .

vertex autem punéJrum D, æqualis eltb pyramidiimjus bafis
triangulum ac r, 8: vertex pigérum D. fed pyramis

i d gaiprimii

5’ s. majus;



                                                                     

2.10

l maigiturJiBCDEr dividi-

Ilndecinii.
b r. Def.
(sur).

EUCLIDIS ELBMBNTORUM
balis quidem ne; triangulum, vertex autem punâum D,
circula cit æqualrs pyramidi cujus balis triangulum A BD,
8: vertex c punétum. quare8: pyramis,cujus balis triangu-
lum c E a, 8: vertex punôtum D, zqualis cit pyramidi eu.
jus bafis rriangulum a BD, F
8: vertex c pun6bum. prif- un a.
tu: in tres pyramides inter
le æquales, quæ triangulai-
res hales habent. Et quoni-
am pyramis cujus halls a-
u D trian um, vertex au- V A 3 .rem pun nm c, eademclf cum pyrami e, cujus bafis triangu-
lum en, 8:vcrrex D punétum, üfdern namque planis con.
tinetur; pyramis autem, cujus bafis tri lurn A 313,8:
vertex punâum c, rerria pars ofienfa l: prifinaris cujus
bafisanc rrian nm, 8coppolitum ipfi Der: 8: pyramis
’ ’tur, cujus trian lum ARC, vertex autem D pun-

, renia pars cit pnËia’ ris candem infini l1abenris, vide-
licet sac triangulum, 8: oppofitum ipfi triangulum Der.
Quod demonllrare oportebar.

COROLLARIUM.
r. Ex hoc manifeltum cit omnem pyramidem tertiam

patrem’elfe pril’matis bafim habentis eaudem, 8: altitudi-
nem raquaient); quoniam fi bans prifmatis aliam quandam

ram reôtilineatn obrineat, 8: oppolitam ipfi candem, di-
. vrdirur in prifmata qua: triangularcs baies baisent, 8: que

ipfis o ponantur.
a. rifmara æque aira funr inter le ut hales.

PROP.’ VIII. THEOR.
Manille: granuler 9M triangulare: bafn brabant, in

trifliCdM faut proportions bomlogorum lutera»).

Sint limiles 8: limiliter pofitæ pyramides, qmrum balès
Pîdem triangula une D E F, vertices autem c a fiunâa.
1C0 a B ce pyramidem ad pyramidem DE r H, trip icaram

proportionem haber: ejus quam ne haber ad un. comple-
antur enim ne M L euro folida parallelepipeda. 8: quo-
niam pyramis A n c o firnilis cil pyramidil DEF H, erit - an-
gulus arc angulo Der æqualis, angulufque GBc æqualis
angulo un, angulus sac angulo DE n. arque-5 cil: ut
and DE; inane sur, 8: se adira. quoniam igiturefi

- l ut

l



                                                                     

. Lissa sur. l au,tir du ad DE, ira Brader, 8: circum æquales angulos
latere funt prfiiofig parallelogrammum au parafie-

: logrammo un e erit, eadem ratione 8: lei in:
,mumBN fimile cit pa- . L ’ Paul
rallele amurera, 8: . x oM

ralle grammum Bi: . AP-E x parallelogram- 4 ,me. tria igitur paralleà-
logramma au x3 au.
tribus E? ex en flint V t «.firnilia. fed tria qui- c F Nidem un 8K au tri- . i’bus oppelitis æqualia n c E r. 8: fimilia lunt, tria veto a? si: au tribus 230m: arqua;-
lia 8: fimilia. quare fonda BGML une ilibusplanis

L 8: numero æqualibus continentur; a: propterea fimileell:
peau folidum llioiidofmuro. Emilia augets) parfilé: I

I e ipeda incr ’ cura un: pt rtione orne ogorum e
; rugi]. ergo (clignai BGML" moufla) une rriplicaram agi;
,- haber Eroporrionem ejus quam haber lares hem m ne

ad E F omelogum latus. fed dut a c ML folidumad lidnmd Udllîüfla’ .
EHPO, ira ABCG pyramisa’d pyratnidem nana; putois
enim lèxra pars ell: ipfius folidi cum prilina qued e dimi-dium folidi. parallele ipedi, 5’: pyramidis. çuplum. quate-

I 8: pyramis 43cc pyramidem DEFH triplicatam pro-’
. portionem habebit ejus quam-ac haber ad un Quod de-
: monlhare oportebar.

Cor. Ex hoc perl’ icuu’m- cit, 8: (inules pyramides quæ’
mulrangulas baies lugent, inter le elle in triplicata propanie-
ne homologerum laterum; ipfis enim divifis in pyramides

i lares ballas habenres: quoniam 8: Emilia polygone,
quæ un: in balibus, in fimilia triangula dividuntur, 8: ou:
mero æqualia 8: homologa toris; erit ut nua pyramis in
una pyramide triangularem habens bafim ad pyramidcm in .
altera rriangularem bafim habentem, ira 8: omnes pyramide:
in una pyramide triangulares habentes hales ad omnes in a].

.. rera rrian es baies habentes; hoc cit, ira pyramis ipli
mulran am habens bafim ad pyramidcm quæ multan-’
, gulam haber. l’ed pyramis triangularem habens balim
,y ad pyramidem quæ rriangularem balim haber, cil: in rriplia
Ï cata proportione homolegorum laremm. 8: pyramis igitur
f mpmm habens balim ad pyramidem fimi cm balim ha-’ v

cm, triplicaram reportionem habebit ejus quam lama
Î hornolegum haber homologuai lares. A 4 I p

’ V 0 a PROF.



                                                                     

:212. EUCLIDIS Rumeur-onum
PRO-P. 1X.vT.H’E’OR. j

:Æqualinm granulant, à triangulare: bafes babeu-
tium, ba es (a. altitudinei nerprun jan! proportio-i
uales: A quarran- pyramiJum triangulaires bafes
(rubanant [nifes à altitudinaireajoroce fun; m
portionaler,.i114 jimt agamies. p ..
Sint trempe pyramides æquales, quæ’rriangulares bafes ha-

beanr sur: par, .vertices veto e Hpunéta. dico pyram-
dum ABG e DE F H baies 8: altitudines reciprocari; Ici].
ut A ac balis ad balim DEF, ira cfie pyramidis DE E H altim-
dinem ad altitudinem pyramidis a ace. compleantur enim
ne M K EHPO felida paralielepipeda. 8: quoniam pyramis
A ace cit pÎ’ramidi D EFH, arque cit pyramidis

. . quidem ABCG lèxtup um BGM L folidutn, Ip ramidis vcre
4 U-qùmn-DEFH’ l’exruplum folidum Euro, erit a o idum ne ML

i folido une æ uale. æqualium autem fellderum parallele-
pipedorum es 8:
altitudines reciprocan-’ ’ ’ x; n

534, budg- tu! La CR i .Ëur nt DM L
eimi. V balis ad b un EP, ira G .E H r o folidi altitude

ad altitudinem folidi
BGML. fed ut EM ba-
fisad bafimup, itaa ’ M je P, F

, une rriangulum ad- . a Zv triangulum D E F. ergo A D ,8: ut Anciuiangulutn ad triangulum DE F, ira folidi EH-
P0 altimdo ad altitudinem folidi se M L. fed l’olidi quidem
E H P0 altitude eadem cit cum altitudine pyramidis D E F H 5
folidivere ne M L altitude eadem cil: cum altitudine pyra-
midis 43cc: citigitur ut ABC balis ad balim DEF, itapy-l
ramidis DEFH altitude ad altitudinem pyramidis Alice.
quare pyramidal!) mon DËFH baies 8: altitudines reci-
Eroce funt proportionnes. Et fi pyramidum A E c e D E PH

aies 8: alutudines reciproce (un: proportionales, fitque ut
ABC balis ad balîtn D E E, ira pyramidis D EF H altitude ad
altitudinem pyramidis a BCG: dico une pyramidem py-
ramidi D un æ ualem elfe. aiifdcm enim couliruétis, quo-
niam ut ABc 18 ad. bafim D E F, ira cit DE F H pyramidis
altitude ad altitudinem pyramidis au c G; ut autem A Bc
balis ad balim DE F, ira. a M parallelogrammum ad parallele-
grammum EP: erit 8: ut parallelogrammum E M ad EP pa-
rallelegrammum, ira pyramidis DE en altitude ad altitudi-

i . v Deux
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ne!!! pyramidis A a c G. (cd pymmidis quidem n a p H alti-

M. mdo eadem cit cum altitudine folidi parallelepipedi a H po; ’
gramidis v.ero A aco altitudo eadem eIt-cum altitudine

lidi paralielepe idi ac M L : eüigitur ut n M bafis ad Mbafim
a P, ira E H P o olidi parallelcpipedi altitudo ad altitudinem
filidi parallçlepipedi ne,.M L. quorum autem folidorum pa- .
nuclepi .dorum bafes 8c altitudincs reciprocantur, en la (un: 1, M34, "me- ’
æqualia. folidum igitur parafielepipedum ne M-L æquale cimi.

t dt folâdo parallelcpnpedo BHPO. at ne .efl: folidi quidem
T ne M L [cm pars pyramis-Anccz olidi veto EHPO iti-

dem fexta pars pyramis D E PH. ergo pyramis A a c c pyra-
:. midi DEFH dt æqualis. vÆcËîlium igitur nmidum, 8:
. triangulares haïes habentium, es 8: altitu incsrreciproce
-* fiant proportionales :  8c uarum pyramidum triangularcs ba-
v fes babentium Mes 8: titudines reciprocc (un: proportio-
; uales, illæ (un: æquales. (yod oportebat demonitme.

PROP. x; THEOR.
Omnis canut tartina un cji 941.111"; gui «miam Infini
r baht à altitudinem arguaient. .

Habeat conus candem bafim quam cylindrus, videlicet
Circulum A a c D, a: altitudinem æqualem. dico conum ter-
tiarn gamin elle cylindri, hoc en: cylindrum coni triplum
elfe. i,enim cylindrus non fit triplus coni, vel major erit

I quam triplas, vcl miner. fit primo major quàm triplus. a;
defcribatur in A a c D circule quadratum’ A ne D. ergo qua;
dntum AIE c D majus dt quàm dimidium A ac n circuli. 8c
à quadrato Ancn- erigatur’ prifina œque almm cylindre.

quad quidem prifma majus e-- A
rit quàm cylindrj dimidiuln;
quoniam fi circa Circulum A n-
c D quadratum defcribatur,erit A
infcriprum quadratum- dimi-
dium circumfizripti. ô: fin! ab

1 éifdem bafibus ereéta folida par G
; mllelepipqda ue alta, nimi- - C  mm prilmata ip a. quam prifmata inter fe funt 4 ut bafcs. 8C gals". 7-

prifma igitur creâum à quadrato ABCD dimidium cit prif- "J °
matis ereéti à quadrato quod cir’ca Circulum A n c D defcri-
bitur. arque cit cylindrus minor prifmate ereéto à quadrato
quod delcribitur circa Circulum A-BCD; prifma igitur cre-
ctum à quadrato A]! c D flaque altum cylindre, dimidio cy-
lindri cit majus. fecentur ’circumferèntiæ A a ne c1) tu

- bifariam in punétis E F a H, 8:43 En in? PC cc on D’H-

B D -

!
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. HA ’ tur. onum uod ne "tut triangulorum 4:39 ml; .’ a se??? DHA majusqfi eftqdimi ’o pouionis circuli A si: v,

95? lmmin qua confiait, crigantur ab unoquoque triangulorum A sa
ne con DHA prifmata æquo aira cylindro. ergo a;
unumquodque etcâorum prifmatum majus en: dimidio por-
tionis vcylindri quæ ad ipfiun cit. quoniam fi par punas
s F a a paraliela: ipfis An ne en on ducatur, accom-
filants" in rpfis au ne com elogmnma,àqui-

s fonda elcpipeda æquo cylindra erigsntur:
cran: uniu cujufque ereaorum dimidia prifmata ca s quæ
(un: in triangulis A En arc con mu. 6c (un: cylindri
"portiones ereétis folidis lelepipedi; minores. ergo a:
nanar; quæ in trin in un ne con mur majora
unt dimidio portionum cylindri ad ipfa font. itague

reliquas circumfeŒntias (mantes bi jam, jungentefque re-
fitas linea, a: ab unoquoquc triangqlomm erigentes prir-
mata æquo aira cylindre 8c ’ A * ’
hoc femper Facientes, tan cm
relinqucmus quafdam porno-i
nes c lindri qua; fiat minores

exc u quo cylindms coni tri- B Dplum fupcrat. relinquantur
jamgôcfintunn a? rc cc a r G’GD Du HA, reliqqum igitur c
prifma, cujus bafis quidem polygonutn saucez) H, ai-
titudo autem eadem quæ cylindri, majus cit un. triplan:
com. (cd prifrm cujus bafis AIBFCGDH ygonum, a:

r. Cor. 7.a,ltitudo eadem quæ cylindri, triplum c cit pyramidis, cujus i
3M. bafis pqugqnum "Lascaux-1, vertex autem idem

çoni. a; pyramis i itur cujus bafis polygonum A! 315cm
DE, vertex autem i em qui coni, major cit cono qu1 ba-
fim haber mon Circulum. fed 8c miner; (ab ipr enim com-
prehenditur.) quod fieri non potefl. non igitur cylmdrus
major erit quam triplas coni. dico infuper n ue cylindrum
minorem cfle quam triplum coni. fi enim cri toit, fit
çylindrus miner quam triplus coni. erit invertcn o cornus
major quam tertia pars cylindri. defcribatur in A B c1) çirculo
Quadratum A aco. ergo quadratum A aco majus cit
guano dimidium ancra circuli. 8c à, quadràto ABCD cri.-
gatur pyramis, verticcrn habens eundem quem conas- py-
ramis igitur ereâa major cit quam çqni dimidium: que;
niam, ut ante demonftravimus, fi circa circulons quadratum
defcribatqr, erit «anadratum. nacra dimidium ejus quad
çirca Circulum de criptum cit: 8c fi a quadratis erigantnr
(ouds; parallclepipeda gigue aira cana, au; 8c prifmata ap-

U ’ I ’ acharna
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pellantur, erit aquod a quadrato A son erigitur, dimidiurn
ejus, qaod ereâum cil: à uadrato circa Circulum, defcripto;
etenirn inter fe faut ut es. quare à: renia: partes i fatum.
pyramis igitur cujus bafis quadratum ABCD, dim dimefl:
ejus pyramidis quæ a quadrato circa Circulum defcripto
crigitur. (cd pyratnis ereéta à quadrato defcripto circa cir-
culum, major cil; corroi; ipfam manique comprehendit. ergo
pyramis cujus bafis ABCD quadratum, vertex autem idem
qui coni, major cit quam coni’ 1 H
dimidium. fecentur circumfe- A n
renriæas ac c D n a bifariarn
m punais E p c H.8cjungantur E G
au; E8 a? se cc on on IHA. 8C unumquodque igitur
triangulorum un BFC con
nua majus cit quam dimi- î?
dium portionis circuli ABCD, in qua c0nfifiit. erigantur
ab unoquoque triangulorum aux ne cc D un a pyra-
mides verticem habentes eundem quem conus. ergo 8c una-
quæque pyramidem eodem mode ereôtarum major cil:
quam dimidium portionis coni quæ et! ad ipfam. itaque
reliquas circumferentias feeantes bifariam , jaugentefque
retiras lineas, 85 ab unoquoque triangulomm erigentes
Eyramides verticern habentes.eundem quem canas, 8c

oc femper facienres, relinqaernus tandem quafdam coni
, portiones quæ minores erunt excella quo cornus reniant

cylindri partem ruperar. relinquantur; 8c (in: quæ in ipfis au
un BF FC cc on 13H HA. reliqua igitur pyramis cujus
bafis fiolygonam A un F cc on, &vertex idem qui coni, ma-
jor e quam tertia cylindri pars. fed pyramis cujus balle
polygonum au FC DH, vertex autem idem qui coni, renia
pars elt prifinatis cujus bafis polygqnurn AEBFCDH, alti-
tudo autem eadem quæ cæindri. dpril’ma igitur cujus halls
A ÈBFCGH polygonum, altitu o eadem quæ cylindri,
majus cit cylindre cujus bafis cil: circulas A son. (cd 8c
minus: (ab ipfo enim’comprchcnditur.) quod fieri non po-
tefi. non igitur cylindras minor cit quam triplas coni. o-
fienfum autem cit negro majorem elfe quam triplum. ergo
cylindras coni triplas fit ncceflè cit; ac proprerca conus
tertia pars cylindri.0mnis igitur conus tertia pars cit cylindri,
eaadem quam ipfe bafim habentis, 5c altitudinem æqualem.
de damonltrare oportebar.

o a PROP.

au
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. 6, hujus.

.fcribamus, 8c ab ipfo

’ ni, major cit coni dimidio.

1

15.0ch1315 ELsMsN’roItUM

PROP. XI. THEOR. l
Carré îqfindriliui tandem brabant altitudîmm, inter

fi au; ut ba a.
Sint in eadem altitudine contât cylindri, quorum infos

circuli ancra mon, axesautcrn KL MN, &diametn ba-
fium ac ne; dico ut ancra circulas ad Circulum au; fi,
ira clic conum A L ad a N conurn. Si enim nonira fit; erit
ut au on circulas ad circulum a sa H, ira conus A L ad ah»
quod folidum minus cono a N, vei ad majus. fit primo
minus quod fit x. 8: quo minus cit folidam x cono a N, a!
zquale fit r folidum. iconus igitur 15. N lipfis folidis x r cit
æqualis. defcribarur in mon circula quader a FGH,
quod majus cil: dimi- - . .1. ’ Ndio circuli. erigatur a
quadrato air-sou py-
ramrs æque aira cono.
pyramîs igitur ereâta
major cil: coni dimi-
dio. mm fi circa cir-
culum ’quadratarn de-

crigamus pyramidem
asque altam cono; erit infaipta pyramis pyramidis cimm-
fcripræ dimidium; etenim inter (e a faut ut baies. conus autem
circumfcripta pyramide cil: I
minor. cr o pyramrs cujus - 1 1 o
bans qu ratum area,
vertex autem idem qui co-

feccnru’r circumferçnriæ EF x
Foi on un bifariam in
punaispksœôçonnp Un .P? sa ne os sa junganrur. unumquodque igitur trian-

loram nos. en me osa majus cit quam dlmldlllm
egmenti. circuli in quo confiflite engaîllf 3b uuoquoque
triangulorum Ho a a P F r: a c GS H ramis æquç airs cono.
Çrgo 8: unaquæque ercâarum pyr idum major eii di-
midio porrionis coni, uæ cit ad ipfam. rtaque reliquas cu-

"cumferentias l’ecantes. ifariam, 8c jaugentes métas lineas,
sur) unoquoqae trian loram crigenres pyramides æque
airas cono, arque hoc cmper facrentes, relmquemus tan-
dem aliquas rriones coni, quæ folido r minores crant. re-
Jipquantur, grofint quæ in igue Hg ce in! si: sa, R656;
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,Lrnlra. X11. au,a H. reliqua igitur pyramis cujus balis polygonum Ho a r- A
rac s altirado autem eadem quæ coni, major cit folido
x. del’cribarur in circalo A B c D polygono H o e P r a c s
fimilc 8c fimilirer polirum polygonum D T A r a (c v, 8: ab
ipfo erigatur pyramis æque aira cono A L. quoniam igitur
dru: quadrarum ex Ac ad quadraturn ex a c, ira a D’une. x. La)...
a Q5: v polygonum ad polygonum H o a P F a G s; ut autem
quadratum ex Ac ad quadraram ex se, ira A son circulas
fi. ad Circulum a a c H: erit ut A a c D circulas ad Circulumb 2- 1min»
grison, ira polygonum DTAYBQ-CV ad lygonum Ho-

’EPFRGS. fed ut ABCD crrculus ad crrcuum EFGH, ira
canas AL ad x folidum: 8c ut polygonum DTAYBQÇV
ad polygonum Ho serras s, ira pyramis cujus bafis DTAY-
lqçv polygonam, vertex autem panoram L, ad pyrami-
dera cajus bali: polygonum H o a P F a o s, a: vertex pun- .
&um N. ut igitur canas AL ad x lolidum, ira pyramis,
cujus bafis polygonum DTAY anc v, 8c vertex panama
L, ad pyramidera cajus bafis polygonum HOEPFRGS, 8c
vertex u puna-am. conus autem A L major cil: pyramide
quæ cil: in ipl’o, majus igitur cil: l’olidum x pyramide quæ
cli- in cono a N. fed 8c oltenfam eli minus. quad fieri non

reli. non igitur ut A a c D circulas ad Circulum a a c H,
ira elt A L canas ad folidam aliquod minus cono en. fi-
milirer demonltrabirur neque ut en c H circulas ad circu-
llnn AICD, ira elfe conum au ad aliquod l’olidum minus
cono A L. dico prærerea neque elfe ut ABCD circulas ad
cireulam ciron, ira A L conum ad aliquod folidum majus
cono EN. fi enim fieri porel’r, fit ad folidam majus, quod
lit z. ergo invertendo ut sa c H circulas ad Circulum A n c D,
ira erit folidum z ad A L conum. (cd cum fit folidum z .
majus cono a N; erit ut folidum z ad A L conum, ira conus
EN ad aliquod folidum minus cono A L. 8c igitur ut mon
circulas ad Circulum ABCD, ira canas au ad ali uod lb.
lidum minus cono AL, quod fieri non polie alleu am cil.
non igitur ut A a c D circulas ad Circulum en. H, ira conus
A L ad aliquod folidurn majus cono au. olienlirm autem cit
neque elfe ad minus. ergo ut A BCD circulas ad Circulum
E5014, ira cit conas AL ad anconum. [cd ut conus ad
conum, ira r cit cylindras ad cylindrum; cil enim uterque
urriufque triplas. se igitur ut A ac D circulas ad Circulum
mon, ira in ipfis cylindri a: ac alri conis. Ergo coni 8:
cylindri qui candem habenr tirudinem, inter le (au: ut
pales, ’Qrod demoaltrare oportebar. l

e "quina.

PROP.
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PROP. x11. THEOR.
Simik: boni à cylindri inter fi [watt in triplicata prô.

pardon: diametromm que finit m 114117145.

Sint fimiles coni 8c cylindri, quorum balles quidem cir-

conoram vei lindrorum xL MN. dico conum cujus b3-
fis ABCD circa us, vertex autem punâum L, ad conqu
cujus balle bafis circulas a r o H, vertex autem N punâunb 51’

ucatam habere proportionem ejus quam haber BD ad en.
genim non haber canas ABCDL ad conum EFGHN tu;

liœram proportionem ejus quam un haber ad a H, habe-
it .43an conus ad

aliquod folidum mi- Lnfiàcono manu tri-
cam r0 rtio-frein, vel ad ha- . T Q

beat primo a minus, rquod fit xi 8: defcri- B K
barur in EFGH. circu-
lo quadratum esca.
quadratam i ’tur EF- c aou majus dimidio "on circuli. 8c erigarur a qua-
drato EFGH pyramis æque alta cono. ergo’ereéta pyramu
major cit quam coni dimix.
dium. iraque recent’ar si:
sa c H un circamfetcntiæ
bifariam in punais o rI a s, , ’ z
&jungantureoorrppc Xi
a n au H3 se. unumquod-
que igitur triangulorum a o a

en; GRH use majus clt ., I .dimidio fegmenri circuli giron, in quo conirlht. 8c en-
gaurr ab unoquoqae triangulomrn son ne car-r HSE
pyramls eundem verriccrn habens quem conus. ergo 8c
unaquæquc ereétarum p ramidum major el’r quam drmrdrum
portionis coni, qua: -t ad ipl’am. lecanres. igitur maquas
cucumferentias bifiriam,jungenrelqae retiras lmeas,& ab ano-
Quoque triangulorum erigentes pyramides eundem habenres
chccm quem canas, arque hoc femper facrentes, tandem
rellmjuetnus quafdam coni portiones quæ minores enmt
excel u quo comas errer-m ipfum x folldum faperat. re-
linquanrur, 8c fiat quæ in ipfis E0 os En PG on RH Hs
se» reliquo. igitur pyramis cujus bafis quidem polygoglër:

s

flat

-culi ABCD EFG H, diamerri vero bafium BD sa, 8: axes î



                                                                     

1 L 1 a a x X11. anda o ne a H s, vertex autem N punàum, major et! folido x.
defcribatur eriam in circule A a c n, polygono a o F P c a H s

cfimüe 8: fimilirer pofitum polygonum A 1- B y c v D Q : a quo
erigatur pyramis eundem verricem habens qùem conus: 8:
triangulorum continenrium pyramidera cujus bafis quidem

ïdt polygonum A ra Y c v D Q, vertex autem punétum L, onum
V fit L a 1-5 rriangulorum vero continenrium pyramidera cujus
lbafis E o r: P c R us polygonum, 8c vertex nâum N, unum
:fir n P o: &junganturxr Mo. quoniam igitur canut A aan ,
:fimilis eitcono menu, erit utnn ad "Lita 15L axisad . A
r axem M N. ut autem n D ad r: H, t ita a: ad r M. itaque ut 4 "41mn"-
’BxadFMitaKLad MN : 8c permutandoutnrcadxr.,ira FM
4 ad M N. a; cum perpendicularis urraque cit, a: circa æquales
angulos n KL FMN lattera funr proportionalia: fimile igi-
tur 6 cit a K L triangulurn triangule FMIN. Rurfus quoniam b 6. (cui,

, cit aux ad ET, ira FM ad Mo, a: circa mufles angulos a”
*» BKT FMO latera (un: proportionalia; erenim quæ pars cit

angulus a tu, uatuor reétorum qui funr ad x centrum, ea-
dem cit pars gnangulus FM o quatuor reétorum qui fun:
ad centrum M : erit à triangulum un rriangulo 11Mo (imi-
le. 8c quoniam ofienfurn et! ut tu: ad KL, ira eflè FM ad
MN; æqualis autem cit 8K ipfi KT, 8c FM ipfi Mo: erit

9 uri’rx ad KL, ira 0M ad MN: k circa æquales angulos
a- K L o M N larera (un: proportionaliai nazi enim funr: tri-

.v angulum igitur Lx-r fimile cit trian o MNO- quod cum
9b fimilirudinem triangulorum BKL F M N, fit ut L a ad a x,

, ira N? ad FM; 0b fimilitudinem vero rriangulorum 3K?
FMO, urina adnr, ira Ml? ad F0: erit ex æquali 11an

I ad 8T, ira un? ad po. ruriùs cum ob fimilirudinern trian-
gulorurn LTK NOM, [itur L-rad TK, itano ad 0M; a:
oh fimilirudinem rriangulorum KBT o M r, ut K r ad T n,
ira Mo ad o F: exæquali erirut L-r ad T8, ira N0 ad or.
oftcnfum autem cit azur ra ad DL, ira or ad un. quam
rurfus exæquali ut TL ad LB, ira on ad un triangulo.
rumigirur LTD ne? proportionalia funr lama, id v de -
æquianâlla funr un ne? triangula, 8c inter (e fi a.
quare pyramis cujus bafis triangulum 3x1, vertex au-
tem L punâum, fimilis en: pymmidi cujus bafis FM o tri-
anguluin, 8c vertex 6mm N; fimilibus enim planis con-
tinentur, 8c multiru ine æqualibus. p amides autem fimi:
les, ô: quæ rriangularea barca habenr, in t triplicata flint pro-c 8. bain,
portione homologorumt larerum. ergo pyramis 1;er ad
pyramidern F M’o N rriplicatam haber pro rtionern ejus
quam n K haber ad F M. fimiliter a punais 1183km A q D v
p v ad K, apunâis vero a a H a a r ad M ducenres métas

’ linea:
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lineas, 8: arriangulis erigenres pyramides verriceseofdem
habenres duos çoni, ofiendemus a: anamquamque pyra-
midum ejufdem ordinis ad unamquamquc alterius. or-
dinis rriplicatam proportionern habere ejus quam haber
nxllarus ad homologum lattis MF, hoc cit quam un ad

a ta.quintî.F H. (cd ut unurn antecedeniium d ad unurn confequenriurn,
itaomnia antecedenria ad or’nnia confequentia. cit igitur 8c
ut BKTL pyramis ad pyramidem FMON, ira rota pyramis
cujus bafis a r B x c v D Uolygonum, vertex autem pun-

i &utn L, ad roram py- -ramidern çujus bafis
I polygonum E o FPG-
. Ras, 8c vertex pun-
. &um n. guarc 8! py-

ramis cujus bafis AT-
n v c v D qpoiygonurn,
vertex autem pun-
Ctdm L, ad pyramidem
cujus bafis polygonaux.
BOFPGRHS, 8c vertex punâurn N,

... au.-.

. triplicatam proportio-nem haber ejus quam en haber ad r: u. ponirur autem co-
ntas cujus bafis circulus A8
en vertex autem punâurn

L, ad folidum x trrplicaram a’proportionern habere ejus . z aquam BD ad sa. ut igitur x
conus cujus bafis circulus
ancra, vertex autem pun-,
&um L, ad folidum x, ira cf: r
pyramis cujus bafis aerchLpolngDUma vertex W”
rem punétum L, ad pyramidem cajus bafis polygonum Llo-
FP nus, 8c vertex punétum N- dlâus autem COINS major .
cit pyramide quæ in ipi’o; etenim eam çomprehendir. ma-

. jus igitur cit 8c folidum x pyramide CLUBS bîfis P°1Y30num
no mon H5, vertex autem punétum a. fed 8c minus. quod
fieri non porefi. non igitur conus cu us oafis anço Circu-
lus, 8c vertex punôtum L, ad aliqu fohdum mmuquno
enjus bafis circulas mon, 8c verteva Pullaum, "’Pllcê”.
tan) proportionem haber ejus quam n D haber ad F antimi-

. liter demonftrabimus neque conum EFGHN alKlu°d
folidum minus cono .25an rriplicatam proportionem ha-
bere ejus quam haber FH ad au. iraque dico neque. anc-
nr. conum ad folidum majus cono EFGHN triplicatam
habere proportionem ejus quam BD haber ad PH. fi enim
fieri potclt, habear ad aliquod folidum makis, qnod fit z. m- 4

verrendo -
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vertendo igitur, folidum z ad conum ARC-DL triplicaram

* roportionem haber ejus quam au ad un. cum autem cit.
n olidum z majus cono a. a c a N; erit ut folidum z ad conum
j; mena, ira mon»: conus ad aliquod folidum minus cono
1’. a a c DL. ergo 8c conus ne EN ad folidum aliquod minus
fl nono ABCDL rripiicaram proportionern ’habebit ejus quam v
i m haber ad au, quad fieri non poiTe demonitramm cit.
non igitur Aaan contra ad folidum aliquod majus cono
z EFGHN, triplicatam proportionern haber ejus quam BD ad.
I m. oitenfum alaterne-[At neque ad minus. quare conus A no
Ç cm. ad EF on N conum rriplicaratn proportionem haber . .
ï ejus quam au ad au. ut autem cornus ad conum, ira «ch 1&4!!!"-

lindrus ad cylindrum. cylindras enim in eadem , exiflens
bafi in qua conus, a: ipfi æque aluns, coni f triplus cit. cum! ro. hnjus.’
oitenfum fit, omnem conum rertiam-partem effe cylindri
tandem quam ipfe bafirn habenris, 8c æqnaiem altitudinem.
ergo a: cylindrus ad c lindrum rriplicatam proportionem
habebir ejus quam BD ber ad PH. Similes igitur coni 8c
cylindri inter (e (un: in triglioata proportione diametrorum
quæ (un: in bafibus. Œod monfirare oportebar.

mon XIII. THEOR.
Si cylindra: plana" [avatar op (fifi:

planai: paraliela, erit ut r] 5mm
ad cylindrant, in: axis ad axent. -
Cylindrus enim an plana ou fèce-

tur oppofiris pianis A]; en parallelo,
’ ô: occurrat axi a a in K punéto. dico ut
.- ne cylindrus ad cylindrum on, ira cire
a. arc axem ad axem K17. producatur enim
a: Il? axis ex urraque parte ad punch
,. LM: ô: ipfi. quidem arc axi ponanrur
2 alunies quotcunque EN N L; ipfi vero
u ne æquales quotcunque Px KM: 8C
. pet punâa L N x M ducanrur plana ipfis

ancra paraliela: arque in planis per
. L N x M circa centra L N x M intelli-
-  ganrur circuli op as TY VQ æquaies

ipfis A]; en; a: cylindri PR RB DT
robinrelliganrur. quoniam i itur axes
LN NE a K inter fe funr æqu es, erunr
cylindri PR sa ac inter le aur baies.
æquales autem funr bafes. ergo a: cylindri l
Pa au ne funtæquaies. quad eum axes LN NEE x inter!

C

M
a r x. huqu’r
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Ü 6. Der.
quinti.

axis veto KF, 8c cylindri on æquo

EUCLrvu -ELamkN’roküM
le æquales tint, iremque cylindri Fa Ra ne inter iè a.
quales; fitque ipibrum LN NE EK multitude zqualis mais
rirudini ipforum PR au ne: quotuplex - ’
.efi axis x L ipfius si: axis, romplex erit
8: ne cylindrus cylindri c a. eadem
ratione 8: quoruplex cit M x axis ipfiu:
axis KF, toru lex cit 8: Q9 cylindras
cylindri on. fi quidem axis [CL fit
minais axi KM, erit a: p F cylindras
cy indro cgæqualis; fi autem axis L:
pajot fit axe KM, 8c cylindrus P a ma-
Jor erit cylindre cru 8c fi minot mi-
nor. quatuor igitur exiitentibus magnic
tudîtîibus, videlicet axibus a: tu, 8c
cylindris ne on, fumpta funt æquo
multiplicia, axis quidem 8K, 8c no cy-
lindri, nempe axis x L, 8: cylindras 1’ o 5

L P

multi licja, axis feilicerrm, être -
lindrug: 8c demonflcratum cit fi LË-ÊXYÎS
fuperar axem KM, «St P6 Cylindrum fu-
perare cylindrum Go; 8: fi æqualis se.
qualem 5 8c fi’minor minorem. eitla igitur

axis arc ad axcm KF, ut ne cylindrus I
adcylindrum en. (ème fi cylindrus piano feeetur appeli-
ris planis paraliela, erit ut cylindrus ad cylindrurn, itaaxis
ad axem a QIOd demonitrare oportebar.

PROF; xrv. THEOR.
In efflalüm éditas affirme: rani (9’ gênai, inter

jà [mu a! 41112111sz , ’
Sint enim in æqualibus bafibus sa r

cv, cylindriaa F D. dico ut EB cylin-
dras ad cylindrum pp,- ira eife en ax-

M

l emvad axcm KL. Producatur enim KL

a ri. hujua.

Ü 13.!Injus.

axis ad punâum N; ponarurque ipfi
on axi æqualis LN; 8C circaaxern LN E G c
intelli tut cylindrus CM. quoniam igi-
tur cyi drink CM eaudem habent al-
titudinem, inter (e t fun: ut bafes. baies
autem funt æquales. ergo 8: cylindri
En cM inter (e æquales erunr. ô: quo-
niam cylindrus FM facatur piano en, A; ,3 N M
oppoiiti: planis paraliela, erit b ut CM

q in-

l



                                                                     

- L la a a X11. sa;ad cylindrum F1), itaaxisLN ad xLaxem. aqua-
lis autem cit cylindras quidem c M cylindra a a; axis veto
LN’axi on. eit igitur ut sa cylindrus ad cylindrum FD,
ira axis ou ad KL axem. ut autem en cylindrus ad cy-- I
lindrum F1), ira c ne conus ad conum CDK; cylindri fun:r "4"th
enim conorum d tripli. ergo 8c ut G a axis ad axem tu, ira; www.

H cit au; conus adconum cmr, 8: cylindrus au ad FDcy-
lindrum. ln bafibus igitur æqualibus exiitenres coni 8: cy-
lindri, inter fe funr’ ut altitudines. QIOd demnitrare opor-
rebat.

. v PROP. KV. THEOR. A
finira»: variorum à cylinùorum balèr à aima.

in" recipracr fiant proportzonales; à uorum cano-
rum à) cylindrera": baje: à: altitu ne: rempote
fait! propartiohaks, illi interfefimt agada.
Sint æqnales coni 8E cylindri, quorum baies quidem an-

cra mon circuli, 8c diametri ipforum ac Le; axes au-
, tem x L M N; qui quidem 8c conorum vei cylindorum (un:

altitudines: 8c com leantur cylindri A! no. dico cylin-
drorum ax se b es 8c altitudine: reciproce proportio-
nales elfe, hocieil, ut au D bafis ad bafim EFG H, ira elfe
altitudinem M N ad altitudinem KL. 1K
altitudo enim KL vel æqualis cit alri- N
tudini MN, vei non æqualis. Sic ri-
mo æqualis. arque cit Ait cylin rus
æqualis cylindro ce. qui autem eau-
dem. habent altitudinem coni 8c -
lindri inter fe funt aut baies. æ is
igitur eit bafis ancra bali EFGH. ca;
igitur ut bafisaacn ad EFGH bafim,
ira M N altitudo ad altitudinem KL. non
fit autem altimdo x L altitudini M N a-
qgalis, fed major fit MN, 8C auferatur -
a ipfaiMN altitudini LK æqualis PM, r
8c par P recerur a o cylindrus piano TYS, oppofitis pla-
nis cireulorum mon no paralielo, intelligarurque cylin-
dras as. cujus -bafis quidem EFGH circulas, altitudo au-
tem PM. quoniam igitur A! cylindras æqualiseftcylindro
no, alius autem aliquis cit cylindrus as; erit ut a: cya
lindrus ad cylindrum as, ira lindrus E0 ad as cylin.
drum. Sed ut ax cylindrus a cylindmm sa, cita bafis
ABCD ad mon banni; cylindri enim a: as eandem
habenr altitudinem; ut autem cylindnu go ad 55 lin-

" . rutn

Ï 5 JILhÜjÜ’l

t,).L v



                                                                     

224.
e a3. lusins.

I E se a, ira altitudo M N ad x L altitudi- A

- (cd ut sur) bafis ad bafim lapon, ira ax cylindrus ad

l 1.x..liujus.

a 16. terrii.

Eucuou ELEMENTORUM
drum r, ira M N altitudo ad altitudinem M p; nam cylindrüs
no fecatur plana TYS, oppofiris planisparallelo. cit igitur
ut ABCD bafisad baiim area, ira al-
tirudo MN ad MF altitudinem. æqualis
autem cit MF altitudo altitudini KL.
quare ut bafis anar) ad EFGH bafim,
ira M N altitudo .ad altitudinem KL. æ-
?ualium igitur cylindrorum A): no ba-
es 8c altitudinesl reciproce ,funr propor-

tionales. , . A-Sed fi cylindrorum A): ne balles 8:
altitudines funr reciproce proportiona-
les: hoc cit, ur ancra bafis ad bafim

nem. dico ax cylindmm cylindro E0 h
æ ualcm elfe. "idem enim conirruâis; quoniam ut ancra

18 ad bafim EFGH, ira altitudo MN ad KL altitudinem,
altitudo-autem K L æqualis en: altitudini M P: erit ut ABCD
bafis ad bafim EFGH, ira M N altitudo ad altitudinem MF.

au? a-fl" *

cylindrum as; candem enim habent altitudinem. ut autem .
MN altitudo ad altitudinem MF, ira a cylindrus E0 ad as
cylindrum. cit igitur ur A x cylindrus ad cylindrum Es,ita l
cylindrus E0 ad as cylindrum. cylindrus igitur AX cylin- l
dro ac cit æqualis. fimilirer autem 8: in conis. de de-
monitrare oportebar. .

PROP. XVI. THEOR.
Barbu: circuli: circa idem centrum exiflentibm, in ma-
» Jar: polj’gonum 471441114»: (a. marnera parian: 141e.

mm defirzôcre, 31m1 minorem circulnm "on tungar.

Sint dati duo circuli A a c n a FG a circa idem centrum
x. oportet in majori circula A a c D polygonum æqualium

8c numero panum laterum . adefcribere, non rangens mi-
norem Circulum a F G H.” du-
catur pet K centrum refila li-
nea a D,arque à punëto c ipfi
B Dad reôtos angulos ducarur
A G, ë; ad c producatur, quæ

AC Circulum a FGH a ranger. AIraque circumferentiam a a D bifariam recantes, 8c ejus dii
midium rhums bifariam, 8: hoc femper facienres, tandem ra

linquemus
l



                                                                     

Lissa. X11; nev" [inquern- us circumferentiam minorem ipia au. relinquatur, . 9m
fitque La: &apunâa L adira perpendicularis agatur LM
a: ad N producatur; junganturque LD nu. ergo L1) i
on cit bæqualis, 8c quoniam LN parauela eft ac, &A6539.œmî;

’r Circulum mon; ipfaLN icirculum errer-iman ran-
ger. a: mulro minus rangent circulum mon recta: liners
La DN. quad fi ipfi LD squales deinceps circula ne]:
aprabimus, defcriberur in eo polyganum æqualium 8e nu-
mero parium larerum non rangeas minorem Circulum mon.

de facere oportebar. -
P ROP. XVII. PROBL.

Dam: [PMÏJ circa centrum etfimtibm, in
majori filidum Polybedhmt defm’bere, yard minorait
[pluche faperficzem mm tungar. -

i
. Intelligantur duæ fphaeræ circa idem centrum a. oportet
2 in majori fphæra defcribere folidurn polyhedrum minoris
g f hœræ fuperficiem non tangens. fecenrur fphæræ plana

aïiquo per centrum duâo: fefiiones erunt circuli; quoniam -
diametro manenre 8c femicirculo circumduéto fphæra faéta
«cil: ergo in quacunque pofirione femicirculum intelliga-a verra;
mus,quod er ipfum producirur planum in fuperficie fphæræ mamm-
circulum cier; ô: contrat Circulum elfe maxrmum,cum dia-
meter fphæræ quæ 8c ièmicirculi diamerer cit, major 6 fir om- j un
nibus mais lineis quæ in circula vel fphæra ducuntur. fit igi-

r rur in majori quidem fphæra circulus a c D a, in minori autem
circulus F a H; 8c ducanrur ipforum dus: diamerri ad reâos
inter fe angulos un c a. occurrat BD minari circula in a;
ducarur a punâo c ipfi ne ad refilas angulos 6L, 8c jun-
garur AL. itaque circumferenriam ne bifariam fecantes, 8:
dimidium ipfius bifariam, arque hoc femper facientes, tandem
relinquemus quandam circumferenriam minorem ca parte
circumferenriæ circuli BCD, quæ fubrendirur à recta æquali

’ ipfi on. relinquarur, firque circumferentia arc. minor igi-
tur cil: reôta Bic quam GL; erirque me latus polygoniæ-
qualium 8c rpariuui numero laterum non rangenris minorem
Circulum. inr igitur polygoni latera in quadranre circuli
sa, métas arc KL LM ME; &punéta K A producantur ad
N: 8c à punüo A plana circui nous ad refîtes angulos
t canitiruarur A x, quæ fuperficiei fphæræ in punéto x ocç t un and...

. currar, 8c pet A! 8c urramque iipfarum un K N plana du- eimi.
cantur, quæ ex jam diétis efficient in fuperficie fphæræ
maximas circulas. itaque efficianr, a; fint in diamerris au

KN
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61ml.

a 38: unde-
du".

EUCLrnrs ELaMBNta nuai
1m uorum femicirculi un tu: N. quoniamigitur linea:
cil ad planum circuli sans, erunt amura plana quæpeg

4.18, nuât-gram xa rranfeunt, ad idem circuli pianotai refila: quam
femicirculi un irxN reéti faut ad idem planum.

8c quoniam femicireuli par) un un! squales (une,
in æqmlibus enim confifiunr un xN .diametris, erunr au
connu quadrantes au. a: xx inter fe æquales. quor igitur
larera polygani (un: in quadranre sa, rat erunr 8: Il! la:

.dranribus ax manquais. ipfis a: IL Lu un. de
banrur, &finr sa or PR’RX xs sr Tir 1x,: jupgantura
que sa TA x1158: ab ipfis os ad planumcxrculi sans:
perpendiculares ducanrur. adent hæ in c commues plano-

I

f1. fezti.

mm feériones au me uoniam 8c lana
femicirculorum axa, En: ad plînum 0X m5
circuli sans reéta font. itaque cadanr, ï Zr
finrque a v sq, 8c v qjungatur. cum
igitur in æqualibus femicirculis n x n v
x x N, mâtâmes circumferenriæ fumpræ finr

n o x s, durits: perpendiculares o v s Q,
erit o v quidem ipfi s (Læquaüs, av vero
æqualis K04, eit autem a: rota a A æqualis tari x4, ergo 8:
reliqua va reliquæ (Ut eit æqualis. igitur ut 13v ad va,iœ
xïad g: ideoque "réglai arc parallclafeit. jquod cum
urraque ipfarum ovsaJ fit ad circuli sans planum,

erit



                                                                     

L113 r. X11. fi enerit oripfi sq: paraliela. chuta amendât flaquai; a. and;
lis. ergo v sa azyme: b (un: a: patafiola. à quoniam cimi- , l
tu para]! dt i 1 nard 8: pataude ipâ fin; eritôc” ’3’P’m’
iso ipfi En pi e13: ipfns conjungunz no tu. ergo au): unde-
nos quadrilamrum elbinunokphno: namfiduz r . Emmaü-
lilgleæ paraliela: fint, &in utraque ipfarum quævis punCta mai.
filmantur, quæ diéh punétasonïzflràgit reflua linea in eodern
cit plano, in quo! paralielæ. 8c em ratione utraque ipfo-
mm quadrilaterorum son? TPRY in une (un: plane. cit
autem in l une lune 8: triangulum Y 3x. fii ’tur à putréfia, a. mac.
o s p T R r Â A duaas retins lineas inte ’ mus, con- cimi.
Ifituetur quædam figura folida polyhedra inter cirmmferen.
tins a: Kx, ex pyramidibus compatira, quarum bafes qui-
dem . R nos SOPT TPRIY quadrilatera, 8c triangulum v
Y a x; vertex autem punétum A. quôd fi in unoquoque la-
terum xL LM un, quemadmodum in K13 eadem confirm-
mus, 8c in reliquis tribus quadrantibus, 8c in reliquo be;
mif hario conftituetur figura quædam polyhedra in fphæra
de cripta, 8c comma ex pyramidibus, quatum bafes (un: I
quadrrlatera jam ’ , 8: YRX triangulum, 8c quæ ejuf-
dem ordinis rune, vertex autem A punétum. dico diétam
figuram polyhedram non tangere fuperficiem minoris f hæ-
ne, in. qua cit circulas FG H. ducatur à m punéto A a plat-"3 quide-
num quadrilateri maso perpendicularis 42., cui in punéto cm"-
z occurrat, 8c DZ z K jungantur. itaque quoniam A7. recta
en: ad quadrilateri’ maso planum, 8c ad omnes métas li-
nea, que: imam contingunt, 8c in eadem am: plane u méta: n g. (un.
W108 fadet. ergo Az’ad utramque ipfafum aux. Z: cit "flamm-

, perpendiCularis. 8c quoniam A8 cit æqualis 4K, erit 8c
quadratum ex A n quadrato ex A I: mufle : a: fun: quadrato
quidem ex A3 saquais v quam ex n 23, malus. 47.primi.
enim ad z métas cit; quadrato autem ex A a æqualia ex v
A z zx quadrata. ergo quadrata ex A2 z B quadratis ex
42 z: 24102113 faut. commune wferatur quantum ex u.
tanquam igitur quad ex oz reliquo quad ex zx efi saqua-

’ le: ergo ma: au même un ægualis. Similitqr oflmdemus,

l

8: quæ à punüo 1. ad pandit; o s ducunmr unique ipfa-
11111132. z: annales efi’e. circulas igitur centre z ô: inter-
vàllo amipfirum 7.3 ZK defcriptus etiam par a: o a
moflait. acquoniam in circuloefl une quadr’ cramé:
faut æqualea on 8K xs 8: miner os, erit agnus un
obtufin; ideoque px majorquam n. (cd &GLquamnx
cit major multo. :gitur major cit et. 33m 31.. 8C qua-r
dmurn ex GL quadrato ex raz najas. cumæqualis AL
ipfi un, erit quadrant!) ex AL (mémo ex au me:

w P z M0



                                                                     

228 Eucuou Ennunnroxuu
lad quadrato quidem ex AL æqualia (un: quadrata ex ne
6L, quadrato antenaexn æqualia rata ex DZ zA;

ta igitur ex AG 6L æqualia unt quadratis ex raz
2A: quorum quadramm ex oz minuseltquadrato ex on:
ergoreliquum a:sz quadrammmajuseltqmdmoexacs

.  x

&obid reâalinea ZA major en: reâa Ac. at ne en: dz I
quidem ad unam polyhedri bafim, A6 vero ad uperficiem
perpendicularis. quare polyhedrum minoris fphæræ fuperfia
ciem non tanget. Duabus igituâethæris circa idem centrum

A exiftentibus, in majori folidum Erâpmm elt minons f
mrfuperficiem non tangens. Q1 facere oportebat.

Cor. de li etiam in altera f hæra folklo polyhedro de-
fcri to, in fphæra n on: fimi e folidum po! hedrum de-
fcri tur; habebit folidum lyhedrum in fp aux 1;an
ad folidum polyhedrum in tera fphæta triplicatatn proporo
tionetn ejus, diameter f hæræ sans haber ad alto-
rius fphæræ ’ etrum. div- , enim lolidis in pyramides

x numero æquales, 8c ejufdem ordinis: erunt pyramides fi-
miles. limules autem pyramides inter le in triplicata fun:
Œortione homologorurn laterum. ergo pyramis cujus

cit Knos quadrilaterum, vertex autem punâutn A,
ad pyramidem in altera fphæra ejufdem ordinis triîlaicatam
proportionem habe: ejus, quam lama homologum betad

A . mologum



                                                                     

1.1381 X11. . 229g mologum lama; hoc en, quam haber au ex centro fphæræ
: circa centrum A exiltentis, ad eam, que efl: ex centro’ alte-

rius fphæræ. fimiliter 8c unaquæque pyramis earum, quæ
I fiant in f basta circa centrum A, ad unamquamque pyrami-
i; idum eju dem ordinis, quæ (un: in altera fphæra, triplica-

tam proportionem habebit ejus, quam habet an adam,
quæ en: ex centre alterius fphæræ Et ut unum anteceden-
tium ad onum confequentium, ira antecedentia omnia ad
omnia confequentia. quare totum folidum pothedrum,quod
ca: in fphæra circa centrum A, ad rotum f0 idum polyha-
drum, quad in altera fpbæta, triplicatam proportionem ha-
bebit ’ s, quam habe: au ad eam quæ cit ex centra alte-
rius fp hoc cit, quam haber au diameter ad alterius
fphæræ diametrum. . ’ a r

PROP. XVIII. T HE OR.
. .57:th inter je in triplicata faut proportion: finira»:

i diametrorum. ’Intelligentur fphæræ ne on; quam diametri 3c
EF. dico A a c lphæram ad fphæram D z F triplicatam pro,

nionetn habere ejus, quam habet ne ad ne. Si enim non,
o ira cit, fphæra mac ad fphærarn minorem i la ou, vel
’ ad majorem, triplicatam proportionetn habebit ejus, quam
, habe! ne ad ne. Habeat lgrime ad minorem, videlicetad
’ aux. 8c intelligatur fp æra DE? circa idem centrum,

circa 0d (plana aux: defcribaturque in majori fpbæra
il D a? olidum lyhedrum non tangens 4 minorem (phare-urubu
î mm aux in uperficie; &in fphæra ARC defcribatur fo-
H’ lidum polyhedrum fimile ci, quod infphæra DE? defcri-

Ï A I ’ Lm
’elt. folidum igitur polyhedrum, quod in (plural A ne,

ad l’olidum polyhedrum, quod in fphæra par, triplicatam
6 pro rtionern habe: ejus, quam ac ad kF. habet autemacorohn.
onc phare. ad Iphæram GHK triplicatam proportionemteœdenœ.
ejus, quam 3c ad ne. ergo ut A B c fphæra ad fphæram
aux, ita folidum lyhedrutn in fphæra A ne ad folidum
polyhedmm in fp on; a: permutando, ut ne

t- P 3 Iphæra



                                                                     

a.
k phæra ad folidum poly

Boum" Enxmnu’roxum
[hm ad folidum pal hedrum, quad inipfaeax, in aux
1P indium, quad in han alluma-jar autem cit fphæra au folido poly a, quad cit in
ipfà. et 8: GHK (pliera polyhodro, .quod in hart
par, major. fedôcminor, ab ipfo enim com and!»
tut, quad fieri non poteit. non igitur Lac ad
fphæram minorem ipfa ne: triplimofiroportioncm ha-
be: ejus, quam ne ad sa. fimiliter andalous neque
par: fphzram ad (planum minorem ipfa Ale tripliea.
tatn habere proportionetn ejus, quamhabet n ad 3c. dico
infuper f hæram ne neque ad majorem fplnmm ipâ
DE? trip icatam proportiorietn habcre ejus, quam ne ad
un. fi enim fieri poteit, habeat ad majorem Lu n. invar.
tendo igitur, fhæra LMN ad aac [pintant triplicatam
proportionem t e’us, quam diameter EF ad ne dia-
metrum. ut autem basta LMN ad onc iphæram, ira
[phæra on ad fphæram quandam minorem ipfa une,
quoniam fphæra un: major cit ipl’a par, ergo ô: DEF
phæra ad fphæram minorem ipfa on ç triplicatam propor-

uonem habe: ejus, quam El? adznc; uod fierinan polie
’ofienlüm dt, nonigitur au (hua (phœnix: majorem
ipfa on tri licamn propo onem habe: ejus, quamac
ad ne. ganga, autem en: asque ad minorem. et canai
Iphænq W ou trip un!!! proportionem . i
eju, quamfpnc ad tu. Qod demonihare oportebar.

FINIS.
Eh
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