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ﬁéltmtom edificia ,
SN ira feientie fine foli-
dis ﬂndammmaﬁrgeremnprf
Sunt. Poflquam in bac Grecenfi
Pniverfitate Plnlcf ophiam docuis
gtngummo Jam mtegro, cumi g~
bys occupationibus Mathemasi-:
cam fum profeffius: quo tempo-'
re, non fine dolore amnimadverti ,
Mathematice facultati de folidss
Sundamentss parum effe profpe-
Fum; defuit Sfeilicet copia libro-
yum , quibus continentur Geome-
trica clementa, fine quibms tamen

vanum omnino est, in Mathe-

mathica [olidos Sperare progre[-
fws.® Profpexere. fibi jam nmuite
- Vniverfitates de hujufinodi ele-

mentus & . fundamentis 5 quare
PR AT IS gUog, partium cffé putavi:

(2 effice-
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efficere , ut buic etiam Vaiverfi-
sath- providerernr :- quod dum a-
nimo volso,commodum accidit, ut
ad manus meas devenirvet Eucli-

des in compendium contraiius »

"gurm P.CHRISTOPHORV S..
GRIENBERGERVS Mathe-
-maticus emeritus,ut fimili Romans

indigentipprovideres,nuperedide-

vat 5 Opsfeulum quidem molzar-
vam, wtilitate maximum,

tum guzdem in rebus abftrmfiori-

bus retiners potest, non obfuit 5.
wec finceritati Geometricarwm de-.
monfirationum (in quo alia mul-

24 compendia deficiuns ) qmid- |

quam detraxit. Hoc- ergo com-
pemlmm, adeo numeris omnibue

ahfolutum, 5 ctiam bac Piver-,

oo | ‘jit“

n.
guo vere ex ungue Leonem agno-
 Jfoas s in-quo brevitas, quamma--
xime feitatus st claritati,quan-
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Sfras ills ganderer , - hic impiimm-,
dum judicavi, «Adjeci Brevem
Inflractionem de refolutione tri-

angulorum faliem yectilineorum,

. quiz ea notitia necefflaria eft ad
Aftronomiam, Geometriam pra-

Ficam, Gromomicam , Archite- -

onicam maxime militarem Gre.
" Cumero ad refolutionem trian-
gilorum, neceffarinm fit ufum nof-
 Je tabularam finunm, tangentium

& fecantium, breves etiam hujuf-

onodi tabulas adjeci, ut quecunque
pro fundamentus fufficinnt fimul,
haberentnr : que  qui Magiftre.

f

dirigente, & explicante, probe -

| perdidicerit , - faris erit infiru-

Fue, ut fine wlteriori duce,  du- .

(tores alios per f¢ legat, & in-
telligat, @ magnos faciat in ma-
\ thematicss progre(fius. . Cum por-
\ 70 hoc Opufculum ﬁlm:t ideo emit~

" gapur
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tatur in lucem wt publico hu-
4

Jus Patrie bone deférviar : non
potnit apud alios fibi querere au-
xilium & patrocinium, quam a-
pud eos quos ParriaP AT RIAE Pa-
TRES agnofsit, & veneratar, &

worum publico teffimonio omnis
eo-collimant fludia & dabores, us
Patria bene fit. Non afper-
nabuntur [pero aut munerss te-
nuitatem, aut demegabunt Opu-
Sfeulo patrocinium ;. quibus omne
id, & gratum eit, & magnum

_habetnr,quod confert ad publicam

wrilitaterms
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EVCLIDIS
CELRERTOM

. DEFINITIONES.

&dw vocabule Artis,&r Termini
T e Elmwum xjfw?m £x-

| 4. Linea refia ef,quz cx zquo f""m"

[ jacerpmnta.

. Secundusw trhimedess off arinina €3

; mmqmztcxrmmoshabcntuﬂcm b
.,v,b,mnimmmﬁom «hor-- )
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2 Elementorum

7. Plana fuperficies eft quz ex 2quo fiae
interjacet lineas.

- Secsndum Heronem cui omni ex parte.

congruit linea re@a.
8. Planus angulus eft duarum linearum in
' plano concurrcntmm,&non in direGum

jacentium(sre s snaSerfius concnrfum’

&8 ﬁnwlnm maruram [uam prorrafle
Bon continuetnr cum altera) alterius ad
alteram inclinatio.

9. Redilineus angulus eft, quem conftitu-

unt linex rete.

10. Angulus re&ilineus reQus eft quando
lineaalteri linez infiftens, ad utramque
partem zquales angulos facit’ Et tales
Yinez dicuntur bt mutuo perpendicu~
lares.

.13, Obtufus angulus eft qui reo majot
- eft.

x2. Acutus quiminor refo.

_13. Terminuseft, id quod alicujus extre-
mum eft.

14. Figuraeft, qua fub uno vel plunbus '

tqrmlms continetur,

15. Circuluseft figuraplana, unica linea’

comprehenfa qua peripheria appelfa~
tur jam omnes reétz, ex quodam

"~ pun lré.xt zqual”
16, un&um cétrum circu ty ocatur,

17, Dxamctcr eff, quz produ&a per cen-
. , Ctrm,




* Liber Primms. . = @
trum dividit circilum bifariam;
* 18. Unde femicirculus,eft figura contenty
diametro, & femiperipheria.
19. Re&ilinea figura fant , quz reis lis
neis continentur,
20. Trilaterz. quz fib tribus.
21. Quadrilaterz, qua fitb quatuor.
22. Reliqua vocantur multidlaterz.

33.ZEquilaterum trigngulum eft, quod '

tria habet latera 2qualia.

24. Ifofceles quod duo. .

2§. Scalenum quod omnia tria habet in<
2qualia. .

26. Rc&angulum triangulum eft,quod ha~
bet angylum reGum.

27. Amblygonium quod habet obtufume

28. Oxygonium quod omnes acutos.
29. Quadratum eft quod 2quilaterum, &
re®angulum eft.
30. Altera parte longior figura efire&an<
- gulanonaquilatera.

Poreft xno nomime GocariQblonga, Gel

Oblongum

31. Rhombus zqmlatera eft, non re&am-

guia.

32. Khomboideshabet latera, & angulos
oppofitos zquales, & neque zqullatera
eft. neque rectangula. '

33- Reliquz figure qtiadrilaterz.vocane

g T apcz;a.

Aa 34. Parale
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3s. Panallelz reQz linea funt ; quae cum

An codem fint plano quantumcunq; pro-
tra@e non poffunt concmrrere. -
35: Parallelogrammum cft figura quadri-

latera habens latera oppofita parallela. .
36. In parallelogrammo propofitionis 43. .
duo parallclogranma AH G E, GFDL .

dicuntur circa diametram A D exiftere,

(& reliqua duo HCFG, GEBI, vocan- .

tur complementa, ®

RETITIONES feu PomL ATA.
Swis propefitiones pradlice, & ftqapw 3

xuntuy ut per f¢ nots.

8 APnn&o ad pun8um liceat lineam

ducetre, id quod fit per con-~ -
"eeptionem brevifiima extenfionis.

.3+ Etlmcam re&:mqmmmhhctpmdn-

-eere,
3+ Item quovis centro, & intervallo ei-
dem centro applicato, circulum deferi-
berc.
AXIOMATA fen PRONVN-
5 CIATA '
unt Propeficenes [Peculative, gue wen
indigent demonfiratione.
Ql!z cudem zqualkia, inter (€ faot 2+

IQS'
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> 2. Sizqualibus adquanmr 2qualia, funt

zqualia.
3- S1 ab zqualibus :bx;cunmr zqualn,
remanent aqualia.
Inzqnalu cum zqualibus, faciunt inz-
12.

qual
. §- Zqualiaablataex mzqnalibns s reline

quunt inzqualia.

'.6 7- Duplavel dlmxdn‘qnﬂcm, funt z-

qnzlxa.ﬁh‘

3. Quz fihi mutuo congruunt funt 2qna-
Yia.Debet anz ralis congruentia conflare
snrcllelini, & que font z 1 mie

‘mo congrunnt.

‘9« Totum fua parte majus eft.
'30.13. Dug re@¢ concurrentes, & fe mu~

tuo fecantes , non habent aliquam par- -
tcm communem.

3. Onnure&xangnhﬁmtzqml:s. :
33+ EtEuclidis ll.pommrad})i:&poﬁuo-

nem 28. fine qua non potef fifficienter

. concipi.

14- Dug line2 re&z poffunt quidem con- -
fitucre angulnm, fednon clandére fpa—
tinm, ant conflitueré figuram.

- 24.16.17.18. Non funt ufhi in Elementis,

19. Omne totum cft zqna.le fiais partibus

fimul famptis.
20. Sitotum totins eft duplum,&ablatum
abhu,ctum reliquum eft duplom reli-
A3 qui.



. * Elementorim

~  qui.Sed hoc axiomanom ¥ neceffarism,
poreff emim efus loco citari 19. quinti
exfus demonfirariones non dependent #b

" wlijs librss pracedentibue.

DE PROPOSITIONIBUS
- in genere.
Ropofitiones,vel funt Theoremata,vel
_ P Problemata. ilia verfantur circa quan~
- ‘titatem abfira&am fpeculativé: ifta prafi-
&, quia habent pro fine aliquod opus in-
eelleGuale, cirea eandem quantitatem ab-
ftra@am.Etita fumpta propofitiones funt
propri¢ mathematicz, & pure Geometri~
cz. Ad Theoremata revocantur Pronun~
ciata; ad Problemata Poftulata, de qui-
bus fuperius.

De Problematibus breviter adverten
dum.aliud efle traGare problemata per fe,
& gratia fui; aliud ea traltare folum qua-
tenus ufium habent in elementis , quando
enim tra&antur per fe tunc Geometranon
debet efle contentus monftrafle unam vid
eam{; qualemceundue, fed nifi velit plures’
“conflru&iones praferibere, ex omnibus e«
am feligere deber,qua planior & compen~
diofior eft ad folutionem problematis: ubi
vero Problemata folum tra@antur,quate-
nus ea neceflaria funt in elementis, fufficic

.fiita demonfirentur, ut omnia -illa quaz ad

demon- .
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o Liber Primws. )
demonfirationemTheorematum affumnn-
tur, certacfie conftet , hoceft fintvel ex
principijs,vel ex alijs propofitionibus pre-~
monflratis dedu&a, - -
Problemata quz fiunt per inftrumenta
non funt pyre Geometrica; poffunt tamen
aliquo modo dici mathematica faltem illz,
~quz utuntur fola Regula & Circino. Hze
enim duo infirumenta fundantur immedi-
ate in poflulatis, hoc eft in [inea reéta, &
circulari, 3 N
Eodem poffunt reduci etiam illa inftrus
menta quz fiunt perRegulam &Circinum.
Reliqua vero referantur ad Mechanicam.
€x quibus aliqua funt quidé vera, fed non-
dum Geometrice demonfirata, alia falfa,
. velfaltem dubia, qua tamen fubinde ad-
mittuntur,quia videntur fatisfacere fenfui.
Deniq; tam Problemata,quimTheore-«
mata proponuntur aliquido nomine Lem-
matum,quz premittuntur vel fubijciuntur
propofitionibus principalibus , quando
funt neceflaria;neq; poflunt commode ¢i=
cari. _ ‘ .
. PROPOSITIO 1. PROBLEMA 1.
Super duta linea 4 B , triangulnm Eynis
) leterwm defivsbere. ‘
~ Entro A,intervallo AB , defcribatur
C per 3. pofinl. circulus C B D; & centro
B codem intervallo BA, aleer CA D, fe-
o A cane



e  Elementerin
v.g.nC&exC, ad A,B

' €ans priotem
ducantur CA, CB, perpefinl. 1. Dico tri-

AB C cfle zqtilatcrum.Eft coim

AC, qmlisAB, &BC, zqnahs cidem

Per def- cireals; ergo zquales inter fe, per

1. prem, :uqneadcotrmgninmABC,cﬂ N

2quilateram per def- 23. :
PROPOS-.:.‘PROBI.. 2.

td darnsm pruiiam Adars B C pomere lis

meam igualeas.

PROPOS. 3. PROBL.. 3.
Z:auijH -monx C agualcm aba

PEr Prxm dcf bzmr fapra AC, trie
terum A CD,8&centro
C,mtcrvzlloCB,perpfnLg. circulus B

Efecans protraam DC, in E. & rurfis

centro D, intervallo D E alims E G fecans
protralam D Ain G, & tertius G 1, de-
feriptus ex A, intervallo A G, abfcindat ex
AH, re@am ALDicoAl zqnalem efle
datzBC. Re@z enim AL efhzqualisAG -
perdef. cireals, A G zqualis CF_,qxuz DE, -
DG funt zquales per eandemr def- csrewls,
K ab!atz DA, DC funt zquales, per def.
#r1ampuls aguilaters: exgo per 7.pron.AG,
eft xqualis C E. Eﬂa::gm gldcm’C E, per

- def3g. zquahsBC,crgotzmAI,quan
AG, funt zqualcs xpﬁB C

" PRO-
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PROPOS. 4. THEOREMA 1.
stngnlns A, [t aqmalic Angulo D, £S5 larns

AB,aqnale lareri DE, €9 A C, ipfi D F:

Dico £ bafims B C, aqualem cffé b4ff EF; -
€S triangsinm G,aquale triengulo H,£8 -

ungninm B,angulo E,quibns opponwnssr
aywalialaters A C, D F,(3 angnlnm C,
wngnlo F.quibm opponnnrnr yeligna due
latera qxdm AB,DE. :

. FA&a enim ﬁxpcrpoﬁuonc lateris A B,

fuper latere DE; A B, congruit D E,

per ax. 8. & angulus A, anguloD; & con-

fequenter latus A C, lateri D F, propterea
quod'omnia ifta fint zqualia ex hyporkefi,

+ Ergo &bafis B C congruit bafi E F; trian- -

um-G triangulo H; angulus B,anguloE,

& Cipfi F, & 1deo omniaifta funt inter {&
aqualia per 8.prom.

PROPOS.s.THEOREMA 2.-.

 Larm AB, Jor.aguale lateri A C, fintgno

prodnllasd D, E srcungne : Dico zam
ﬂnplu AB C,4CB,qnam D BC,ECB,

Srtertuc- GarAEzqualis AD; ae-
P Qanturque per poffxl.1.CD, BE.Frunt-
que per 3. prow. ctiam B D, CE zquales; &

in triangulis ABE, ACD erunt cirea com= ~

munem angulum A,latera laceribms xqaa-

iz, ABipfi A C, & AE, ipfi AD. Ergo pew

¢ ‘baﬁs BE,ch zquahs'C D; angulusABE,
As angule




g Elementornm

angulo ACD, & AEB, angulo ADC.Rur-
fus ih triangulis BCE, CBD.circa zquales
angulos E & D. Latos B E cft zquale lateri
CD, & CE ipfiBD,Ergo per cndew 4.2n-
gulus BCE, et zqualisCB D 5 & hifunt
duo anguli infra bafim RC: &angulusC.

B B, xqualis B CD, & hi fublati ex zqua-
‘libus A C D, A BE relinqiunt fupra ean-

- ~«dem bafim zqualesACB,ABC.

Ceroll. Hine¢ patet triangulum zquilate-
zum effe 2quiangulym. o
PROPOS. 6. THEOR.’3.

Angulue ABC, fit agualis. A CB: Dico

latera 4 C,AB, effe aqualia.
g Tenim effent inzqualia , pofiet femper
) ex majori v.g.-4 B ablcindi BD zqualis
inori A C; atq: ita fieret triangulum B C
D;zqualc trianguio A B C, per 4.quia cir-
<a zquales angulos D B C, A C B,funt la-
tera lateribus 2qualia.
Coredl. Exgo triangulum 2zquiangulum,
erit quoque 2quilaterum.
- PROPOS.7. THEOR. 4.
AD fir agnalss A C,EF BD,equalss fi6) con-
- sermina B C; £9..4 C,BC, conGeniant ad
C.Dicorelignas A D, B D adpartes C,
0% conVensre ad alind puniinne,
' © Alicer. .
- Iviangmlss A CB, AD B [fit commanis
bafis 4 B; €6 A D, equale A C, €5 BD,:}C{F
: BC.
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< Liber Primms. - W
BC.Dici ABD,tranflatum in sloevam par
sem,coincidere provfoue cnm triangnlo ABC.

Eulides pramittithane propofitionem
oftava , quam Praclus ita demontlrat, ue
potius o&ava praluceat feptimar.

PROPOS. 8. THEOR. 4.
Larwe 4 B fit equale D B, £4 A Cipfi DC,

nec nom bafis B C, baff B €, Dico angne -

Ium, A eqnalem effé angnlo ),
INtclligantur conjunta ad communem
bafimBC ita ut latera 2qualia fint etiany
contermina , fed ad partes diverfas, ne&a- .
‘turque AD,que vél tranfit per C,ut in pri~
mo cafu ;vel cadit inter B, Cut in fecun-
dojvel extra ut in tertio.In primd propter
zqualitatem faterum BD, BA,anguli A,D
funt zqualespers. Inz. & 3. propter z-
qualitaté latermin A8, BD,funt ¢quales ane
guli B.4D,BD 4; &propter equalitatem la-
teriiCD,CA,fint quoq;2quales anguli qD
A,CAD.Ergoin fecundo caf totus angn-
lus BAC erit 2qualistoti BD C;&in ter~
tio reliquus anguins BACreliquo BD C.
Coroll. Et quia circa angulos zquales B
DG, B A Cfunt latera lateribys zqualias

eruntper 4. triangnla z?ualia;_ & reliqui -

angulireliguis angulis, fub quibus #qualia
laterafubtenduntur.
AD 7. PROPOSIT. =
IN feptima ponuntur eadem quee in o&ta- *
As¢ ° Vi«




1% - Elementornm .
va. Ergo in trianguilis ABD, A B C erunt
anguli DAB,DBA, zquales angulis CAB,
CBA. Etideco mfuperpofitione fibimutuo
congruent, & latus A D, coincidet cum A
C, &BD, cum B C, atque adeo pundtum
D, compun&o C.

PROPOS. 9. PROBL. 4.
Daswm angulnm rellslinenm B A C, bifd-
a  viam fecares. :
' A Bfcindantur per 3.2quales A D,A E,&
fupra D E fiat per 1. eriangulum zqui~
laterum DEF. Dico AF fatisfacere propo-~
fito. Angulus enim F A D, eft 2qualis an~
guloF A E, per §.quia duo latera F A,AD,
funt 2qualia duobusF A, A E, &bafisF
D,baliFE. : ,
' PROPOS.w.PXOBL.g.
Dasam relam A B bifariam fecares.
DEf’cn‘batur per 1. triangnlum zquila-

terum ABC, &re@aCD fecetper 9.

angulum C, bifariam. Dico eandem CD,
fecare quoque bifariam A B. Eft enim AD
zqualis D B, per 4.quiacirca zquales an-
gulos ad C, funtlatera lateribus zqualiz. -
- PROPQOS. 11. PROBL. ».
Ex punlo C, refle A B,erigere perpendi-
) exlarews. _
‘AchQﬁanmrper 3. zquales CD; CE,&
DEF, fit per 1. zquilaterum. Dico

EG 4 »hog eff angulos
G, ¢fle perpendiculazem, hoe bangalos

i
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... Liber Primm. .13
2d C, efle zquales,ideoque per definiz. 104
re&os. Sunt enim duo latera CE, C D, 2-
qualia duobus CF, CE, &bafisFD, 2-
qualisFE, ergo per 8. F CD, zqualis an-
guoFCE. _ s
PROPOS. 12. PROBL. 7.
Ex panlo C, in datam 4 B, perpendicwlas
. © rem demittere . :
C Entro C,defcribatur per 3.poff. ciren
lus fecans AB utcunque in D E,& DE
fecetur per 10. bifariam in F.Dico CF,effe
perpendicularem. quia F C,F D, funt ite-

xum zqualia lateribus FC,FE, &bafisC -

D xqualis CE per def.csrenli, ergo.

PROPOS. 13. THEOR. 6.
Rella refle infiffens, Vel facit duos reflos,
Sel duobws reltss aquales.
Uando E B infifiens, eft perpendicne
laris; certum eft angulos EBC, EBD,
efle reQos. At A B magis-inclinata in und
partem quim in aliam, conftituit falremy
duos angulos AB C, A B D, zquales duo-
bus EBC, E B D: quia tam ifti, quim il-
li funt xquales tribus EB C, E B A,ABD.
PROPOS. 14. THEOR. 7.
CD, CEfisns nnalimes continnudta, quane
do alia AC, facit angwios 4 CD, AC
. E, 47#3/:: duobne relbi. -
Stenin CF, pats proyaéz DG, ca;‘:;
-
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reefiy pra, vel infra C Ej effent nihilomii- -
‘husper 13. anguli AC D ACF, zquales

duobus re&is , & zquales duobus ACD,

- ACE quod eft abfurduir..

*‘PROPOS. 15. THEOR. 8.
‘4B, CD, fecent [r mutno adSerricem E,

. Dice anguium A E €, aqnalem effeDE

B, AED, pfi BEC.
Am&AE,cumCD, &CEcum AB
facit per 13« angulos duobus re&is =~

quales. & ideo A E D, AEC, zquales funt
dnobus C E A, CEB; demptoque commu-~

. ni AEC, remanetA E D, zqualis CE B.
_Similis efy ratiocinatio de angulis A E G,

BED.

Coroll. 1. Hinc patet omnes quatuor an-~

gulosad punéum E efie 2quales quatuor
redis.

Coroll. 2. Immo quotcunque fuerint an-
guliadE, omnes ? 1l erunt quatuor re-

* &tis 2qualgs.

PROPOS. 16. THEOR. 9. -
Dico wngulum exrernnm C.AD, triangwli

A B C,maforem effe nrrolsbet interno, €9

oppofire, tem A C B, guam ABC.

Eéo latere AC, bifariam in E, &ex

protra&ta BE, fumpta EF, zquali- ipht
B E, &jun&aF A:erunt per 1§. 2zquales
anguli B EC,FEA, & duo latera EB,EC,
zquaha duobus EF, EA; & ideoper 4. an-

> gulus '

[,
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gulus E A F, 2qualis EC B. eft autem ex- -

ternus CA D, major quim E AF. -ergo i-

lem externus eft quoque major BCE.
Protra&o auté latereCA adG,fit exter-

nus B A G, zqualis prioriCAD per15. &

fe&to bifariam latere AB in H; fa&ig;.HI,

2quali HC, demonftratur ut prius, angu-
lum B A G, majoremefle ABC, ergo &
CAD, erit major qoglcm, ' :

Ex Préclo. *

8i A B, AC, funt aquales,quelss alia AD,
. non erit eifdem eqmalss.
S Ienim AD eflet zqualis,cflet per g.an-

gulus C, zqualis B, & cidem B,effet 2- -

qualis ADB. idcoque 2qualis ACD,quod

eft abfirdum , quia A D B eft externus, i-
deoq; major interno & oppofito C.

- PROPOS. 17. THEOR. 10,

Due qusliber anguli rriangwls, funs minos

- res duobus vefbss, . .

Podudtis BC, B A, in D. E, efficitur
Pper 16. externus ACD major B, &i-
deo ACD, ACB majores duobus AB C,
ACB: Sunt autem ill1 zquales duobus re-

@is per 13. ergo ifti funeminores ditobus

redis. Eadem eft ratio de duobus angulis

BAGC, BCA. Pro duobns autem CAB, C

B A affumendus et externus CAE. - .
¢ ]

-
Y
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18 ‘E/'femeﬂtarﬂl.u
Ex Proclo. *

X codem pundo A, in CD, una tan=
Etnm cadit perpendicnlaris AC, Si e-
nim prater A C, eflet alia A B: effent dup
anguli A C B, A B C, xquales duobus rc-
&tis, quod eft abfindum.

Coroll. 1. Propter eandem caufam, in
-triangulo non potett efle nifi unns tamre~
&us; quim obtufus.

Cerdll.z. Exiftente angulo'A B C, acuto,

perpendicularis A C, cadit ex parte anguli .

acuti. fi enim caderet ex parte obtufi,qua~
lis eft AD; ABD, AD B, cflent duobus re~
€tis majorcs.

Coroll. 3. Duo anguliad bafim ifofcelij;

& omnes tres trianguli zquilateri, funt 2~
' eutl.

PROPOS. 18. THEOR. 11.
Mafssslatsg A C, frbrendit majorem angme

Ium A B C, €8 AB,minwns minoré A CB.
S Ienim A D, fiat 2qualis A B, erunt per

s-anguli ad bafim B D, 2qnales,eft au~

tem per 16. ADB, major €: ergo & ABD,
& multo magis ABC, erit major C. »

Coroll. Hinc patet in Scaleno tres angne
Jos cfle inzquales. : v

PROPOS. 19* THEOR. 132,

 Majori angulo 4 B Coppomitwr majm Latwe -

AC, & minori C, minms lazmw 4 B. S

> ———
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, SlennnlamsABmﬁ:pcnonﬁgmforet
zqualeAC;cllent predilti anguli ¢qua-

les, & fi A B, cflct majus; efiet per praced.

. €btra hypoth.agnlnsC major anguloABC.
Corefl. Cmunmum re&amm AG, AG,ACG,
pcrpcndlculans A B, cft omnium bieviffi-

ma; quia AB opponitur acutis, & A C, op- .

ponuntur re8o. -
PROPOS. 20. THECR. 13.
Dme queliber latera triangnli, funt reli-
gmo majora.

LA:eubusc'A , AB, fit zqualis C AD,

hoc eft A D, zqualis A B. Ergo ad ba- -

fim BD, funt per 5. angalizquales.Eftque

‘ABD, minor DBC: ergo & ADB,fcuCD
B, ch minor codem; & per 19. B C. misor-
D, hoc eft minor duabus CA, A B,& ita’

_de reliquis. ‘
PROPOSc 2X. MOR. !40
Daarcie B D, CD, iutratriasguiamAB
C, fant minores lateribm conrerminsis A
B, AC, €3 angalas BDC, mafor 4. " . .

P Rodn@i enim BD, in E; erune perzo. ,

*B A, AE,majora reliquo latere BE, ad-
je&aque E C, duz re@2 A B, AEC, majo-

res duabus BE, EC. Snntautem &CEE -

D, majores CD, & additi DB,dux CE, E

DB, funt majores dabus CD, D B. ergo-

AB, AC, funt multo majores duabus B1),

DC Petro angulus :BDC,major eft DEC.
. Fer 6.

e e e e e e M e 2
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per 16. & hic major angulo E A B : ergo B

DC, eft multo major EAB, feu.B AC.
PROPOS. 22:. PROBL. 8.

 Ex tribus vellis A, B, C, guarnm anaqueg,

“P‘H, 2zquale D F: fie enim necefle eft angu-

" fit minor aggregato reliquarnm; rria%-
- gulum confErseres.

] Nre&ta DG, fumantur DE, EF, F G, 2-
quales tribus datis A, B, C, & centris E,

F, intervallis ED, F G, defcribantur duo

circuli fe mutuo fecantes in H. eruntque

perdef 13. EH. F Hzqualesipfis ED, F.

G, hoc eft ipfis, A, C, cique EF, zqualis
ipfi B. ergo. :
PROPOS.23. PROBL. 9.
Ad punilum C, rela A B, conflirnendns fit
angnlus G C H, agmals dato D E F.
D'Ucatur utcunque DF, & fiat per22.
triangulum G C H habens latus C G,
zquale fateri ED; CH 2quale EF, & G

lnr;: gC H per 8. zqualem effe, angulo
DEE. = i :
PROPOS. 24 THEOR. 19.
Zarsis A B, it aqnale lnteri D E. €4 4 €,
ipff D F; bafis antem B C, mafor fit buff
E F: Dico angulsm A,elfé majorem an=
IMOED'F,

‘ ANgulo A, fiat 2qualis EDG,& DG, 2-

primo cafuu continuatuPcum E F, in 2. ca-

e e - -

qualis A C, ne&aturque E G, qua in
dit
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; ditfipra, & in 3. infra. In omnihus vero
; cafbusre&a E G, et per 4. xqualis bafi B8
C.& i primo quidem cafu manifeftum cfd
! EG, ideoque & BC, majorem efle EF. In
fecundo vero in tangulo iofeclio DTG,
anguliad bafim F G. funt per 5. xquales,
eftque DGF, major fraparte EG Y. crgo
&DTG, mufrwquc magr totus LFGyma-
Joreftcodeai U G F. {deaqie per 19. EG,
hoc ¢ft 2 C, major bafe LE. Denique in
tertio in quo xquales D F, D G, fimt pro-
traéte ad H, I, anguli infra bafim F G funt
per 5. mquales; eflque IGF, majfn' fua
parte EGF. crgo & HE G, & multo ma-
gis EF G, major eftcodem EGF. & id-
circo EG,(cu 8C, major quam EF ut
prius.
PROPOS. 15. THEQR. 16.

i Vice Gerfa angulus A, major eff angule D,
: guands bafis B C mafor eff bafe E F, €4 X
reliqnn larera religuss agualia, »s im f ]V
pracedenss. ] T \E
‘ ESfct enim per 4. bafis 8C, xqualis EF,

]
" : . : D b cBC
fiangulus A, pofict clle xqualis angulo y L i
D, & BC. per 24. minor ellet quim E F,fi ' % B B c m\
(4 g ~4
-
N

. A

~
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Acflet minor D. ‘
PROPOQOS. 26. THEOR. 17. b
Angnli B, C, fint eguales angalis E, F, )
larwe BC, spfi E F, nimirum adjacens A" .
adjacents,elcerre A B ipfi D E.que 4~ § A A @

| - 1aml:hw :
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. - gmalibus amgulic oppemnntur: Dico 8
veliquareliqus cffe equalia.

It primo BC zquahsE F, &DF fi fieri

S poteft fit major AC. Sumpt igiturFG,

‘zquali ipfi AC; erunt circa zquales angu-

los C, F, latera A C, C B, zqualia lateri-

-bus GF, FE; idcoquc per 4. angulas ABC,”

feu D EF, zqualisaugalo G El F, quod cft
abfurdom.

Sccando fit A B 2qualisD E, & fi fieri
poteft EF, fit major 2 C. Sumptd igitur E
G, zqualiipfi B C; eritut prius angulus B
€ A, hoc eft EFD, zquzlw EGD, wmternus
€Xterno conrr4 16.

Sunt igitur omnia Iatera omnibus 2-
quzlu,xdeoquc per 8. ctriam reliqua zqua<

PROPOS. 27. THEOR. 18.
ReBeE F fecer duas A B, CD, Yaciatqneé
~  ewgulem .4 GH qule-dtmc DHG},
Dsco A B, CD, effé parakelm.
Slnmmns concurrant inl. Cum igiter
trianguli GHI, laens I G, fit protra-
Clum; et per 36. angulus externus A G F,
m?or interno & oppofito lHG quod eff
:l‘; nrdnm. Idem feqmtur fi concurrereat
K.
PROPOS. 287 THEOR 19.
chew A'B, C D, ermns guoqne parakele,
£ uryx’:t cxternsm A G Esgualemeffé
inter-

1
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interne CH G : Sel dues sntermes AGHy
. tHG,qsaIabo‘nre&x

EX utroque enim fequitur alternum B

G H, zqualem eflc alterno CHG. Ex-
teino emm,l GE zqualisefl per 15.- B G

. H, adverticem G. & duo 4GH, CHG .

funt per 13- 2quales duobus HGA HG z,
eftique H G 4, communis. ergo reliquusH

G B, zqualis cft reliquo CHG, alternus
alterno. ergo per 17. AB, €D, fontpa-

rallela.
Exhac pofteriore pme conflat fuffici-
enter veritas 13. pronunciatt.
AXIOMA x3.
- ¢+ 1in duas re@tas incidat rea O I, faci-
S atque duos angulos O, 1, minores duo-
bus redis : dug reftz 42. € D, concurrent
‘ad angulornm O, L
l’”I;RO POS. 29. THEOR. 20.
Dascparallelas 4 8, € D fecer E F, =G, B.
p Dice slrernnm alterme; externxm sm-
. erme; £3 dmes angules inrernes cffe due«

baws relins aquales, conSertende duas prae .

cedentes.
fm primo fi alternus 4 G H eflet ma-
jor aiterno D HG, addito comreuni
2 G Hcflent deo D H G, B G H, mimores
duobus 4G H; 2 GH, hoceft wrinares
duobus redhis, &Zideoper x3. axisma.d B,

<€D); concancrent ad parecs B, D;,;\

e g R At
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e contra bypothefim. Ergo alternifintae .

quales, hoc eft, 8 G H,ipiCH G. Eftau-

tem per 15. 8 GH, zqualis 4 GE, ergo

etiam externus .« G E, erit zqualis inter-
noCHG, & quiaBGH, cum 4G H, 2-
. quipollet per13. duobus redtis , eruntque
-duo inteini 4 G H,CH G zquales duobus
gedtis. -
PROPOS. 30. THEOR. 21.
. AB, CD, fint parallels eidem IX: Dice
. etiam ipfas effé parallelas inrer fe.
U&d enim EF erit per29. BG L, 2~
D qualis alterno IL G & CH L, 2qualis
KLH: fed IL G, KL H,funt per 15.2qua-
les. ergo &alterni 2 G L, CHL funt 2-
quales,& per 37. A B, CD parallcle.
*- 'PROPOS. 31. PROBL. 10.
Per 4, ducere pavallelam dara B C.
Du&i A D utenunque, & falto per23.
angulo D AE, zquali alterno 4D
-eritper 27. E AF, ipfi BC, parallela.
. PROPOS. 32. THEOR, 2:.
Externse angnlve A C D, es? qmcl;’: dwos
bave internis; €8 oppofitss 4, B : £G ommes
#res angnls cufufcnngue triangnli funt
agnales duobwe reflss.
. D Ucatur per 30. CE paralella .48;eritq;
per 29. ECA, ®qualis alterno .4, & ex-
ternus E €D , zqualis interno B, & totus
externusLCD,zqualis dyobus internis A5
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B. Adje&oq; communiACB,crunt omnes

tres interni 4, B,C, ®quales duobus 4£CD,
« C B hi autem funt per 13. 2quales duo-
* bus re@is. ergo & illi. W
. Coroll. 1. Ergo omnes tres anguli uniug
trianguli funt equales tribus cujufcunque
alterins trianguli fimul fumptis: & quando
duo funt 2quales duobus, erit & reliquus
' reliquo zqualis.
_ Corofl.2. Intriangulo ifofceli re@angu-
lo; anguli ad bafim funt femire&i. '
Ceroll. 3. Angulus trianguli 2quilateri
eft una tertia duorumretorum, vel duz
tertiz unius re&i. :

Ex Scholio. *.
‘~\Mnis figura re@ilinea diftribuicur in
Otot triangula,quod ipfa continet late«
-ra demptis duobus;ita ut anguli triangulo-
rum conftituant angulos figura. . :
Cumque anguli cujufcunque trianguli

fint zquales duobus re@is , erunt omnes |

anguli figure redilinee, zquales bis tot
reétis,quot ipfa habet latera,demptis duo-
bus. . :

Quot autem habet latera,tot habet an-
gulos internos & externos. Ergo internt

fimul cum externis funt ¢quales bis totre~

. &is quot funt latcr‘a; quia quilibet exter=’
* pus cumfuo interno gquivalet duobusre~ .

&g



34 . . Eementorsms -
Qisper13. Triterni antem ﬁ»h, fimt ¢qua~
. Iesbis totredlis quot fune latcra demptis
duobus,quibus refpondent quatunor redi ;
demptis igitur omnibus internis, remane-.
bunt externi. quatnor redtis ‘cquales, & i
deo omnium figurarum angult externi fi- .
mnl fumpti, funt gquales fimnl famptis.
PROPQS. 33. THECR. 23. :
Simt 4B, C D, agnales € paralleia. Dis
. coetiam AC, B D, offe aguales, €5
parileles.
UAS cnim B G, erunt per 29. alterni
\DJBc D CB2quales, & dud larera

AR, 2C duobus BC, € D ¢qualia. crgo, )

per 4-ctiam bafis B D, gqmlisbhafi 4C, &
angulns 4 €3, gqualis alterno €2D,1dco-
que per 27. B D, parallcla4C. - 7
. PROPOCS. 34. THEOR. 24. ‘
I p avalleclogrameme latera &5 axpnli oppa
fors funs aquales; @’&mnfw:,.
CIImﬂ:m}erqf 35- latera 4 B, DC,
 \_snccnon. 4D, BChintparallefa; erir
. zg.angnlml.lc wls BCA & 4
ﬁ iphcaD. eﬂq-csl;lmac iphé ad-
pctns commune, €IEoper 26. 4 B, eng
:ngn!gqulccnb, &n:nbg,:pl::q&angnhsl,
o & .ABC,tnzngn!o
A D C, Denig; rclqn!ngnh.‘ & C, fimg
waksqm ex gqualibus, £
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Ex Schalio. +

Omne guadrilaternm babens lateva oppofia

24, %ldﬂgﬂla." cppofitos aguales,eff pa
rallelogrammeum.

g Intprimo A B,CD,& A D,BC,zqm-

les. Dufai !gitur A C, ettt duo latera

A B, BC, zqualia duobusCD, DA, & A

C, baﬁs erit communis, Unde per 8.non

folum angulus B, angulo D, fed & angu!us

BAC. anguloDCA, & ACB, zqualis

erit C AD, nimirum alterni aleernis, atq;

adeo per 27. A B, crzt paraliclaCD, & A
D,ipfiBC.

Secundo. Angulus A, fit aequahscc & '

B, ipfi D;eruntque duo A,B,2quales duo-
bus C,D,& duo A, D, zquales duobus C
B. Sunt autem omnes quatuor zquales
quatuor re&is per Scholinm 32. ergo tam
A, B, quim A, D, erunt dnobus redtis z-
quales, &kieoper 28. AB,CD &.AD,.B‘C,
erunt parallela,

Ex priore parte hujus demonfirationis

tonftat Quadratum, Rhombum,& Rhome

boidem efic paratlelogramma.

Ex pofieriore conflat idem de Quadra-
to, figuraaltera parte longiore, & B.bam-
bozde. -

Teem. ™
In omani jdrdcla‘rmniumm FE
3 Iﬂ'



2er3q.crgoper26. EA, ebzqualisEC,

" angulos A, C fecari bifariam i diametro

@h v Elementorum

i fecant bifariam : €4 in di)«n &5 i'
- ’.Rbom&a [ecans amgulos bifariam;in figs-

vaaltera parte longiore [i%e oblonga; €3

Rhomboide now bifaridm : ecedemqy in

guadiare , £ oblonga [ent agquales, in
. Rhermbo €S Rhomboide inagnales.

: cho primo AC, B D, fecari bifariam
L 7inE. Angulienim EAD,E D A, funt
zquales angulisEC B, EBC, per 29. &
lazera adjacentia AD, B C, funt zqualia

& EB, 2zqualisED. _
Dico fecundo in quadrato , & Rhombo

A C. lateraenim CA, A D, zqualia funt
lateribus AC, A B, & balisC D, bafiC B.
ergo per 8. angulus C AD. angulo CA B,
Dico tertio in oblongo, & Rhomboide
angulos A, C, fecarii diametro A Cnon -
-bifariam. ‘Eft enim angulus B A C, minor
angulo BCA, per 18. &per 29. BCA  cit

aqualisalterno. C AD. ergo BAC, mi-*
noreff CAD. ‘
Dico gnarto in quadrato, & oblongo dia«
metros A C, B D, efle zquales per 4. quia *
circa zquales angulos nempe re&os late~

1aD A, DG, fant zqualia lateribus B C,.

. CD. -

_Dico 5. inRhombo & Rhomboide dia~
actrum A C, que {ubtendit minorem an~,
. : T ~ - guluna |

-
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gulum D, minorem efle diametro BD,qua
fubtendit majorem C. Sunt autem D & C,
inzqna‘lcs, quia fimul funt zquales duobus
re@is per 29.& per-def. nenter eft reQus.
Cnm enim latera D A, D C, fint zqualia
lateribus CB, CD, & angulus D minoe
angulo C, ex hyporhefi ; crit bafis AC, miw

“nor’bale BD, ger 24.

PROPCS. 35. THECR. 29,°
Parablelogramma ACD E, FCD B, fhper
- eadems bafi C D,E5 inrer cafdem paralles

das A B, CD, fonr agualia «
IN‘primo cafu coincidit pun&um ¥ cuns
Pun&o’E; in fecundo exiftit inter punéta
A, E; intertio inter pun&a E, B. In omnis
bus autem tribus cafibus angulus CAPF
zqualis eft per29. DEB, & per34. AC
zqualis DE, & AE, F B 2zquales cidem C
D, ideoque xquales inter fc. & in fecun-
do cafuauferendo intermediamF E relins .
quuntur zquates AF, E B. % 1in tertio fit
-idem addendo communem EF. Atqueita
circa zqnales angnlos C AF, D E B,ernnt.
diro'lateraC A, A F, zqualia duobus late-
ribus D E, E B,& idcirco per 4.triangulum
‘C AF, critzquale trianguloDEB. & in
ptimo cafu addito triangulo CE D. in fe«
«eundoTrapezioC F E D.& in tettio abjes
&o primo triangaloGEF & poflea adjc&te.
s, Ba triatte
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trianguloCDG, fit parallelogrammumAC
DE,zquale paralelogrammo FCDB,
PROPOS. 36. THEOR :26.

- Sémilirer parallelogramma 4 €D E, FG H

_ 'p, Super equalibns 64ﬁ'£m CD,GH. €5

~ . anter eafdem parallclas A B, CH, funt

Ryhalia. : )
(\‘Um enim C D, ficzqualis G H, & eiv
+dem G H, ®qualis. per 24. F B, erunt

CD, FB, zquales inter fe, & parallelz.

erg per33. & CF, DB, funt parallelz, &
- G

12 B F, patallelogrammnm:, eni per pra-
tedeniters funt 2qualia ACD E,FG HB;
quia illa fint fuper eadem bafi CD. hze
fiiper bafi FB. ergo & ACD E zquale eft
parallelogrammo FGH 8. :

- PROPOS 372. THEOR. 27.
Yiangula ACD, FCD, ficper eadem bafi

- CD,&d inter eafdem paralcllas AB,CD,

Junt agualia. . :

p E&¥ cnim DE, D B, parallelz ipfis A
C, F Cconftituunt per 35. duo parale

 lelogramma A C DE, ECD B zqualia, e«

ademaque per 34. dupla triangulorum AC

D, FC D. ergo etiam triangula ACD; F

CD, funt zqualia.
PROPOS. 28. THEOR. 28.

RN

el X S SO . v

Qdews confiat de triangnlis ACD, FGHfls

" .. erugnalibsic bafibwe CD, G H.
‘ S Quia
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29
Uiafiint femiffes zqualium parallelo-
grammornmACDE, FGHB, -

Ex Scholio. 1

_ Re@a igitur FH, fecans bafim G Lbifa~
riam in 83 fecat etiam bifariam triangue
lumFGL

PROPOS, 35. THEOR. 2.
Triangala A8 C, § CD. [t [aper commme

nibufi B C, equalia. DicoaD, effe pa-

rallelam B C. ’

Q In minus, fit AE parallela, & fecer C '
A

D, in E; eritque per 37. triangulum B
CE xqualc cidemABC: &ideo BCE,
B C D, zqualiz; quod cft abfurdum.

PROPOS. s0. THEOR. 30.
Tdemdico gnando triangmla ABC, DER
JSans agnalia, €5 fuper equalibue ba-
" fibss BC,EF.

Tenimalia A G, eflet parallela; trian< .
S guaABC, GEF, eflent zqualia per .

38,nccnonGEF,DEF.
PROPOS. 41. THEOR. 31.
Parallelogrammum 4 8C D, € triangn-
IsmEBC, Sineinterparallelss AE,B c
Dico purallelogrammnm duplis effe rvi-
wupnls, .
iip_ﬂ'a"elogummnm ABCD cfiper
34.duplom trianguli AB C; &hoc cit
#quale triangulo EBC per 37.Ergo.
- B3 PRO-

v

} A vacina zp el 2o Z.
'S

i‘ 3. A T [:
12 A [ <




N1 -Elemesntorune
; PROPOS. 42. PROBL. 1.
Tviamgulo ABC, conflirncre parallelogram- i
mum eqnile, cum angxlo D.
Afis B C,fecetur bifariam in E: per 10,
. Berirqucper 28. triangulum ABC, dn- §
. plum triziguli A EC: & faQo angule CE
" F, 2quali D,du&iquc. A F G,parallelaBC,
& C G, parailela E Frfaffum evit paralle- =
logrammum E G, duplum cjufdem trian-
guli AEC;per 41, &idcirco zquale tri-
anguloABC. . . :
PROPOS. 42. THEOR. 32.
Complemenra G B,G , de guibus defin.36.
Swnt egualia,
TRiangqum enim ACD zquale cft tri-
‘ angulo AD B,per 34. AGH, ipfi AG.
E; &GDF,ipfiGDI: EtablatisAGH,
G D Fex A CD,remanet complementum
GC, &ablatis AGE, GD1exAD B;tee
manet complementum G B. ergo.
PROPOS. 44. PROBL, 1.
Addatam . dato triangule T; equale pas
rallelogrammmum applicare,curmn daro as=
gwlo C, o .
’ P Er 42. fiat parallelogrammum ‘G E, 2=~
- quale triangulo B, cum angulo F, %~
quali C; & ex D E protra&a, famatm E1,
®qualis A, &IF,fccet D G,in K,perfician-
turque reliqua parallelogramma: ex qui-
bus complementuw FL, eft per 43, Zquale
- © comple~

-

e

s
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eomplemento G E, hoc eft eriangulo B, &
‘habet latus FH, zquale ipfi E Lhoeeft,ipf
A; 8angulum MFH 2qualem anguloE,

er 15. hoc eft angulo C. _ ,
PROPOS.45. PROBL. 13.

Daro re@ilivco , A, B, C: aguale paralleles

- grammum conffirsere, cum angula V.

Titribuatur re&ilineum in fina triangu-
la A,B, C, ipfique A,fat per 42.2qua~
le parallelogrammum FH cum angulo F,

- #quali D: & alind'GI zquale ipi B appli-

cetur ad G H,cum angulo G,zquali eidem
D: denique ad KIapplicetur KM gquale
ipfi C, & IKL; fit rurfus zqualis angulo
D: eruut FH, GI, KM fimul 2qualia reéti~
lineo A, B, C. Quod autemF M, fit pa«
rallelogrammum probatur ho¢ modo. Ana
Fulus F eft ¢qualsHGKX, &duoHGK,HGF.
unt zquales duobus HGF, GFE, & hiduo
funt ¢quales duobus re&is per 29. ergo - &
illi, & ideo per 14. GF, G K, funt una li~
nea: & eadem eft ratiode KG,K L. immo .
eadem quoque de tribusEH, HLIM;
quia angulis F, G, K, fint per 34. 2quales,.
oppofitt H, I, M. Cumque G H, fitzqua-
Jis & parallela E F,& X I, zqualis, & paral-
lcla G H, &L M, xqualis, & parallela ipfi’
KI: erunt etiam EF, LM, xquales & pa<
rallelz,& per 33. FL, E M, erunt fimiiiter
@quales & parallelx. L
' B4 PRO-~
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vy . Elementorum :
PROPOS. 4¢6. PROBL. 14.

Super datam A B, quadrarmm deferibere.-

Rigantur duz perpendiculares AD, B

E C,zquales ipfi A B: critque per33.ci--

-am DC zqualis & parallelz ipfi AB, & an-
gulis re®is A, B,erunt per 34. 2zquales op~
pofiti G, . Hoceft figura A£G, erit zqui=
latera, & re®angnla.

.. PROPOS. 47. THEOR. 33.

I tyiamgnlo A B C, habente refum ad A2
wadratwm laterss B C, aguale off qua-
draris drornm lateyunr A B, AC. A
Efcrijgantur per 46. quadrataBD, B
G,CI: eritque per 14.tam B A I,quim

€4 Guna linea re&a,quia angult ad.«,funt
re@i._Etquia 48 k, C BE funt zquales;

- addito communi £ B C, fit totus F 3 C;¢-

qualis toti4 B E; & dultisre&is FC, L E, °

& 4L K, parallela ipfi B E; erunt circa ¢-
quales angulos FBC, A BE duo latera F
B, BC, zqualia duobus .« B, B E, Quare
triangulum F B C, zquale erit triangulo ¢

B E, per 4. Trianguli autem FBC. duplum /|

eft quidratum B G, per 41. quia funt fuper
€adem bafi B F, & inrer ealdem parallelas
B F, CG: & trianguli .4 B E duplum eft pa-
rallelogrammum B L X E; quia funt fuper
eadem bafi B E,& inter parallelas BE, 25,

Ergo parallelogrammum B L K E- kquale

eft quadrato B G. Eodemg; modo demon-
L ftratur

t
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firatur alterum parallelogrammumZ €3

&K, zquale efle quadratp CI. Totum igitur
uadratuin 8D, erit zquale duobus quae
atisBG, CL -

Ex Scholio. *

]chntio hujus; Theorematis tribuitue-
Pythagore ; qui cum-advertiffet in quis-
bufdam numeris, quales funt 3. 4. §. duo
rum 3. & 4. quadratos 9. & 16, facere 29,
quadratum tem’j ; volnitidem experiri in
lineis , & invenit ex tribuslineis ab hujuf~

. modi numeris numeratis conftitui femper

triangulum reétangulum. -

Inventio autem hujufmodi numerorum
ita fé habet. Pro minimo fumatnr quicun~
que numerns impar; v. g.5.& ex ejus qua-

- .dratoz25. abigciatur 1. Reliqui enimnu-

e p— 7T

meri 4. medietas 12.erit fecundus, & ter-

tius erit 13, unitate major. Vel fic, pro mi-

nimo fumatur par v.g. 6. & ex quadrato 93

hoc eft ex gitadrato numeri 3. qui eft me~

dietas numeri 6. abijciatur 1, eidemque

addawr 1, eritque fecundus numerns 8. &

tertive 10. o

PROPOS. »8. TEECR. 34.
Vice Serfa angnliis A, eft rellus, guande,
" gwadrate A B, A€ funt aqualia
gwadrato B €, o

By -Etis
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Engatur ex punclo o fuper B.4,perpen~
dicularis 4 D, & zqualis 4 C; eritque
pe” 47. quadratum B-D, @quale quadratis
A B, 4 D; hoc eft,quadratis 4 8, 4C: atq;
adeo quadrato B C;& ideo B D,erit zqua-
‘lis BC. Et quiapratereaduo latera 1 B,
# D, funt 2qualiaduobus £ B, 4C; erit
anzulns B.4D zqualis B4C, fcdille ef
redtus; ergo & ifte.

'EVCLIDIS

"ELEMENTUM

* SECUNDUM
DEFINITIONES.

Arallclogrammum re&angulum
T dicitur continerifub duabus li-
neis rectis, qua comipr ehcndunt

* angulum rc&um.

)
Ex Scholio. S }

R dAtio eﬁ,qum in duabus illis lmexs, &
angulo redo ; aflignantur omnia 1lla,
qmbus datis datur ipfum re&angulum 5 Ni-
mirum longu:udo, & latitudo , & angulus
) xe&us, H
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relus,qui eft folus ex omnibus angulis in- .
»

variabilis.. . -
Aliaratio eft, quia ex duétu hujufmodi.

linearum unius in alteram, formatur opti-

me conceptus ipfius re@anguli.Nam fi dug

reQte A B. AC contincantangulum reGum

o, & 4 Cintclligatur moveri per retam
AB. ex 4ufquead B, ita ut femper
ipfi .4 B, exiftat perpendicularis; defcri-
bet pun@um € tercimin latus €D, & fiea-
dem re@a 4 C intelligatur aliquid poft &
relinquere,id cri¢ fiperfieies plana, inter
« B, AC, CD,DB, comprehenfa,

Habet etiam hzc comprehenfio reftana

guli fub dnabus re&is, nec non hic dultus -

unius line in alteram , magnam affinita~
tem cum multiplicatione, vel duétu unins
pumeri in alium. Sicut enim ex multipli-
plicatione v.g. 3. in 4. producitur nume-
rus 12, cujus unitates- poffunt difponi in.
forma re&anguli, diciturque idem nume--
rus 12. contineri fub duobus numeris 3. &
‘4. eoquod fiat ex ductu 3. in 4.ita quog;.

i 4C, trium partium, ducatur:in .4 B, 4..

partium; producunrur 12. quadratula uni-
us partis, quz conftituunt totum retan-

“gulum contentum fub ij{dem duabus re-

&is A4C, 4 B. E

Secunda definirse. In p2.allelogramma...

€ Bdiyifoinalia quatues ; duo comple~
. B menta

o



. A Elementarsunie
menta G C, € B,una cum HE; conftitutine
Gnomonem FHEI, & cum parallelo~

grammo FI, con{htuunt Gnomonem*

HFIE.
: PROPOS. 1. THEOR. 1.
Rellangulnm contentum fub A,65BC.qud~
Ie eS2BCF G : aquale off is,qua conrs=
“mentnr fub eadem A, fex'B G.ES fingu=
Uis parrsbues refte B C. )
ACm enimper D, EipiBG parallchs
DH,EL dxﬂrlbmtnr re&angulum BF
in re@angulaBH, D1, EF, que conti-
nentur fub BG,DH, EI hoc eft fub A, &{ub
partibus BD, D E, E C. Eft autem per 19.
promunc. omnce totum zquale filis parti=
bus; ergo.
Applicario ad numevos.
S It BC, 10. feggmenta BD,DE, EC
fints. 1, 4. &recta AvelBG, ft6 E-

ritque re&angulum B F,feu numerus pro-

dultus ex B G, 6. in BC,10. numerus 60 2
&BG,6.inBD,s. entgo &DHG6. in
DE,1. erit6: &EL6. in E Cy4. erit24.
Et hzc omnia tria reGangula. aamerica
collea in unam ﬁlmmam,facmnt eundem
nnmerum 60. §uem facit A,6.inBC 10.

Ethoc modo applicari pofiiint numeris fe—

tc omnes propofitiones fequentes.
"PROPOS. 2. THEOR. 2.
T ¢, [elafit ntcungqwe in D : Dice g¥adra-

s

i
|

| e
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- #:m B € aquale cffe rollangmlis contentis
J#6BC,BD, €5 xbBC, DC.

HEC non differt 3 precedenti i BG, '

intelligatur zqualis ipfi B C. Reé&tan=
gulum enim B E, hoc eft quadratum ipfius
B C, erit zquale reétangulo B F,contento
fub B G, BD, hoc cft BC, B D; &reftan~
guloD E, contento fub D F, DC, hoc eft
fubBC,DC. L :
PROPOS. 2. THEOR. 3.
B C, fir ella mecangne in D : Dico relan-
g8lnm coptentam [ub B C, &5 fwbune
Segmentorum %, g. fwb B D, agnale offé
gmadrato BV, €S rellangnlo (i fegmen-
% B D, DC. :

Hﬁc quoque continetur in prima, eflq;

manifefta fi B G, ponatur 2qualis BD.
Sic enim B F, eft quadratum ipfius B D; &

DE, redangulum fubDF, feuBD , &-

DC. o :
PROPOS. 4. THEOR. 4.
A B, fella fit ntcupgue in C: Dico guadya-

. gxm totsws A B, ¢7mtlc effe ducbus quas ’

dratss A C,C 2,03 duobus ré@angulss fub
fegmenrss A C, CB. .
Uadratum totins A B, fit AD, diames

. terBE,CGF,parallclaAE; & HGI pa-

rallela ipfius AB. Dico primo HE,CI, efle
quadrata fegmentorum, AC,C B.Nam la-
tera AB,AE,circa reGum A,funt zqualiasg
€Igo per 2o, B171. . - Coreld.



” Elemeutorsm
Coroll. 33. anguli AE B, ABE funtfemises
&i: fed iftis funt 2quales C G B,H G E per
" 29. ergo omnes quatuor funtzquales, &
per 6. primi H G, H E: & CB, C G,2qua-
des inter {c, atque adeo HF,quadratum re-
&2 HG,quz per 34. eft zqualis AC, & CL,
quadratum fegmentiC B. Dico fecando
reétangula A G, G D contintri fub ijidem
fegmentis A C, C B. illud enim contine-~
tur fubAC,CG, & C G, eft x§nalis C B;
& GD, continetwr fubGF.G I, &G F,eft
gqualis G Hhoceft, AC, & G, fegmen-
to C B. Quibus ita demontftratis manifefta
eft propofitio.

Coroll. Hinc patet paraﬂelogramma H

F CI circadiametrum quadrati, efic qua-
drata.
PROPOS. 5. THEOR, 5.
oA B felBba fit bifariamin C, €5 nowbifa-
riam in D : Dico quadratum C B, aqua-

le effé re@amgiels A D B, xna cxm gRa= |

drare CD. _
: FA&o quadrato CF, & du&is reliquis
parallelis;erit per coroll.quarseKG qua-
dratum feitionis intermediz CD, & D1
-quadratum fegmenti D B ; & re&angulum
- AH, eritillud quod continetur fub inz-
qualibus (egmentis AD, D B, eo-quod D
H, fitzgualis D B. Dico-hoc re@angulum
A H, una cum. quadrato K G zquale efle

N N l

quadra~ °
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quadratb CF. Complementum enim BC,
etk per 43. pr. zquale complemento HF;

adjeftoque D I; reftangulum G B, zquale ,

rectangu:io BK. Scd BX,eft ®quale KA
per-3s.pr-ergo KA. G B, funtzqualia, &
uua cum CH, erit A Hzquale Gnomoni’
© G L K; & rurfus addito quadrato K G; ent
A H, una cum quadrato G K, equale totl

quadrato CF, quod componitur ex Guo-

mone, & quadrato K G.
PROPOS. s. THEOR é.
Refle A P, fella bifariam in C, adjc8a fit
B D : Dicorellangslum ADR, una chm
guadruro C 5, aquale cffe qxadraro ipfise

< D,
Cnftin&tio fimilis eft precedenti. Dia;

co reétangulum A1, quod continetur

fub AD,DI, hoc eft fub AD,D B, una

cum quadrato KG quod eft quadratum re-

&z C B, zquale efle quadrato CF. Nam

CL, CH funt 2qualiaper 35. p». & CH,

HF xzqnalia per 43. ergo CL, 2quale

et HF; adje@oque communi C Iy to-

© tum A I, zquale Gnomoni G1BK. Sed

. hic,una cum quadrato KG,zquivalet qua-

dratoCF: ergo& ALK G, zquxvalent
eidem.

PROPOS. 7. THEOR 7.

A B, fclla [z"—xquue in5 C: Dico'gna

. dmmm Toting A B, ammmu A D, xns

. mm

et

e
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enm quadraro fegmenii G.g. A €, boc ¢f#

mnacum quadrato H F, & wale effe’ rem

8angslo B A C; bss,boc off duchse reBans

Irlis AF, HD, une ckm gtmdr.«to clr,
- relrgus f egmenré C'B,

g\ Uo eénim reftangula AF, HD fune
D zqualia Gnomon1C HFI, & quadia- °

toHF: sddito ergo quadrato CI, erunt
duo recangula AF, HD, & quadratum
L,zqualia Gnomoni, & duobtis quadratis
HF, CIL. Gnomon autem & quadratum C
I, faciunt quadratum AD. Ergo guadrata
A D, HF, funt 2qualia duobus re@angulis
AF,HD, & quadrato C1.
o PROPOCS. 8. THFOR. 8.
Refle 4 B, fefle stcungue 5 C ady"cinmr
" BD, 2q#alss ©. g. fegmenre B < Disco
quadratam torisns A D,aquale cffe gua-
tnor rellangnlss A B C, jgx ABD, £
guadrato religus fcgments A C. '
COnﬁr'u&io eft fimilis fuperioribus, &
_ A E eft quadratum totms AD: O],
quadratum fegmenti AC; N Q. BM, funt
* quadratazqualia BC, BD, qualiafunt e-
tiam quadrata C H, H P. Unde conftat u-
Hum ex quatuor rectangulis efle A H, quia
continetur ftb AB, BH quz eft zqualis
B C.Secundum eft L Q : quia continetur
fubL H,H Q. qua funt iterum 2zquales
iphs A B, B G: Tertium cft HE, conten
mea o twn

e
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“tnm fub H G, HM, quaz etiam funt z jua-
les ciflem A B, BC. Quartum denique
conflituunt K G, B M, quia KG,eft zquale
Q_E per 36. pr. & quadratum BM, cft 2~
quale quadrato H P. Cum igitur hzc qis-
tuor re&angiila conflituant Gnemonem
qui cum quadrato O I, facit totum qua-
dratum A E;manifeftun eft totum quadra-

tum AE, 2quale efle quatnor re&angu- -

Is A B C, & quadrato fegmenti A C. °,

- PROPQOS. 9. THEQOR. 5.

Rela A B felba fit bifariam sn €, 69 non bi-
Jariam in D : Dscagquadrare ituqtmlil?

© fégmentornm A D, D B, dupla effé q5a-

" dratorumex A C, C D,

Erpendicularis € E fit zqualis CA, vel
C B: eruntque A CE, ECB. Ifofcelia
rétangula, & quatuor anguli ad bafes 4 E,

E B eruntper 2. coroll. 32. femire@1,& tow

tus A Z B, re@us. Rurfiis perpendicularis
D F, fecet E B, in F,& F G, fit parallelaC
D: cruntque etiam FD®B, FGE, re@an-~
gula; & quiaanguli D B F, GE F, funt fe-
mire&i, crunt & reliqui D FB, G FE fe-
mire&i, £ per 6.pr. D F, zqualis DB, &
EG zqualis GF, vel CD.Unde per 47.pr.
quadratum re&z A E, zquale et guadrae
tis CA, CE, & duplum quadratiC. Er
quadratum E Fduplum quadrati G F, vel
- CD, & duo quadrata AE,EF, hoc cft

quas '
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quadratum AF,velloco ifiius, duo quadra-

ta AD, D F. vel duo AD,D 3, dupla qua- |

dratorum A C,C D. .
PROPCS. 10. THEOR. 10.

‘oA B felebifariam in C,adicrarsr quackn-

" gne BD. Dico duo guadrara AD, D B

. &upla efle dxoram wa C, € D.

) C Onfiru&io eft eadem cum przceden-

te,& angulus AE G, reétus,& ACE,E

'GF, 8 G Driangularc&angula lfofcelia,

&ideo quadrata AE, E G, dupla quadra-
torum AC, EF, hoceft, quadratornm A
C, CD. duobus antem quadratis AE, E
G, eft per 47. pr. zquale quadratum AG;

. &quadrato A G; funt 2qualiaAD, D G,
hoc efl AD, D B. Ergoctiam duo quad:€-

ta AD, D B fint dupla quadratorum A
C.CD. S i
PROPOS. 11. PROBL. 1.

" Rellam A B sta fecare in C. nt rellangm<

lum A B C, fir agquals 1uaiimto fegmen= .

2 AcC, o
Uadratum 1pfius 4 B, fit 4 D; & latus
A E, bifariam fe&um in F,&refta FG,
@qualis ipfi F B, & 4 C zqualis 4 G; per-
ficiaturque quadratum 4 H; & HC,fit pro-
traQain I: eritque E Hire&angulum con-

tentum fub £ G, GH hoc eft; fub £ G, G4,

Hoc autem reQangulumuna cum quadra-

89 4 F, zqualia funt per 6. quadiato FGy

N hoe
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hoceft, quadrato FB:& per 47.p2. quadra~
tis A B, A F, ergo reGangulam E H, cuny -
quadrato 4 F, zquale eft quadratis . B,
F, hoe ¢ft, quadrate 4D, & quadrato re-
&z 4 F, dempto igitur quadrato com-

.muni AF remancbit quadratum 4 #, hoc
eft, quadratum fegmenti A C, zquale re~
&angulo € D, hoceft, reQangulo con-
tento fub totz .8, & reliquo fegmentoCR.

PROPOS. 12. THEOR. 11.

Iw triangslo 4 BC, fit angulus B, obtnfus;
ire nt perpesdscalards 4 D per fckal 17,
primicadar extra triangyli > Dico qea-

" dratumlarerss A C; cxcedere quadrara
Aatersnm A B, BC, gemino redlangslo
CB D P . ’

R adratum enim CD, eft per4. zqua-
Qlc quadratis B C, BD. & gemino re=-
&angulo € 8 . addito ergo qiadrato o
D; erunt duo €D, D A, heceft, per 477,
quadratum «C, zquale geminato redan
gulo CB D, & wribus quadratis € B, BD,
D A, Quadratis autem 3D, D A, zquale
eft quadratum 4 B. erga quadratum A4 G,

\ =quale eft duobus anadratis .4 B, 8 C;una

cum geminato 1eétangulo € 2. D.
PROPCS. 1z2. THEQR, 2.
Jn rriangulo A B C, fir angrins C, acutm;
eritgy faltem altey religuorsnm acutess $.
& Bi G rdeo perpendicilarss 4 D, gqégt
. Vi lad )



a4 Elementorsnm
intra triangwinm. Dico guadrarnm la-
rerss A B, minrs effe quadratss 4 C, BC,

" geminaroreflangnlo B C D,
Uadrata enim B C, CD, funt per7. 2«
qualia gemino re@angulo B €D, &in-
fuper quadrato B D. Frgo addito quadra-
"to4D. EnuntviaquadrataB G, €D, 4

" Dyvelduo BC, A C; xqualia reQangulo,

gemino B CD, & duobus quadratis 8 D,
D A4, quibus cit -xquale quadratum 4 B,
Ergo folum quadratum . B, minus et duo-

-bus quadratis B ¢, £C przdito gemino

scétangulo BCD. \
PROPOS.14. PROBL. 2.~
Daro retilineo A4, aqnale guadrarum
- exhrbere. : .
P Er 43.9¢el 45, primi fiat reQilineo £

®zquale rectangulum B D, ipfique €8

fumatur 2qualis € F; & centro G,circa to-
tam D F, defcribatur femicireulus , eumgs
fecet BC inH. Dico quadratum CH, 2~

quale efle reGangulo D B, hoc eft, retilia -

,neo'A. Re&angulum enim D ¢ F, hoc eft
D B,una cum quadrato G, zquale eft,per
" §.quadrato G F,hoc eft,quadrato G H.5cd
huic fime per 47. pr.zqualia quadrata C H,
€G. Ergohzc duo quadrata, funt 2qualia
di@o re@tangulo D B, & quadrato G G dé-
~ Prog; communi quadrato G C, remanebig
quadratum € # zquale reQangulo£G,hoe
ef,reQilineo ., Eu-

i

|

|
|
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EVCLIDIS +#== =
ELEMENTUM r

TERTIUM.
DEFINITIO NES.

@%alcs circuli funt. quorum di-

1. ametii, vel femidiametri fune

xquales.

3. Linea reda tangit circulum, quem
tangendo non fecat,

3. Circulus circulum tangit, quem tana
gendo non fecat.

4. ~ B, CD dicuntur xqualiter diftare
centro G, cum ncrpcmliculares G H,GI,

funt zquales. Cum verov. g. perpendi= = % % Nt
cularis G K, major el quam G H; dici- el ctacias ! |,

. tur E F, magis diftared centro, quim » JAPEIJ JD N Y
AB- ) ArAf_ l‘:;‘* J _1 I )

§> Scgmentum circuli, eft figura qnz fir A EB G w ¥ 1
retalinca, & peripheria circult come * : A
prehendicur. H g 1 b4

6. Scementi antem angulus eft, qui fitd W oppy TEAR L BETT L e
re&ta, & peripheria; qualis eft angulus r‘j ST e e
quem facit peripheria 4 D B, cum reGa m S \ﬂ Al
13, ad punCtum o, vel B, Foc b oo o Ty f’“ Jl.-\"

N 7'&- b . o




j’f - Ekmmrorxﬁ :

‘7. Angulus in fegmento v. g. in fegmients

A CBA, cftangulus re@ilincus AC B,
<um angulus Ceft ad peripheriam, & la-
reraCA, CB. pcrtmgunt ad terminos
bafis A B.

+3. Tam angulus re&ilincus A C B ad pe-

ripheriam, quim AD B ad centrum, di-
citur infiftere peripherize A B,quam in-

tcrupmntlmcz re€tz continéntes an- .

gulosC, D

9. Figura antcm mixta A 2D, & conten
ta perlphena A B, & duabusre&is AD, .
BD coeuntibus in centro D, appellatur

Selftot. . .
10. Similia circubi fe Ementa funt, in qui-
“‘bus anonh)uxta defin. 7. funt zqualcs.

. &faiseft ivelunus A B C, fit zqualis )

um DEF,quiaperz1 bujm etiamreli~
qui funt zquales, quia omuesin todem
fcgmcnto iunt zquales,

PROPOSITIO 1. PROBLEMA 1. .

Dars civcali centrum repevive.

T&a BD, fecans aliam A'C bifarfamy.

& ad angulosre&os in E, fecetur bifa-
‘riam/inF. Dico F, effe centrum. Sienim
Fnon eft centrum, fit aliud G, extra ipfam
‘BD. re&ta cnim BD, femel tantum feca-
surbifariam in pun&e ¥, Ncaatar G'A
T : GC
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GC,GE, eruntque dnolateraG E, EA,
zqualiadiobus G E, E C, & per 15. defpr.
bafis G A,bafi GC. ergo per8. pr.GE -
C, GEA, funt aequalcs, & refit, & reftus
GEC, zqualxs reGo D E C; quod eﬁ ab< .
furdum.

Coroll. Ergo in quavis re@a , quz aliam
fecat bifariam, &ad angulos rcé‘tos,eﬁ cen-
trum circuli;atg; adeo in commum caruns
dem concurfit.

PROPOS. 2. THEOR. 1. -

Rela A B, nellens dno punila per:pberu.
A, Bycadit intra civelun.
X centro C,ad A B ducantur femidia-
metriC A.-CB; & ad quodvis alind”
punétum D, re¢taCD. Erunt igitut pes
s5.pr-CAB,CBA zquales. ERf autem
per 6. pr. CD A major C BA, ergoetid
major quim C AD; ideoq; per 19.pr. CD
aninor femidiametro C 4.
Coroll. Ergo linea tangeus, targit cu‘cn-
lam inwnico pynéto.
PRQPOS. 3. THEOR. 1.
Diameter CAE fevans aliam B D, o pey
centywm dullam bifariam, ﬁtdt ad an~
guilos relbos: €5 Gice Gérfa. fecans ad e
gxla; reGos; ﬁmr bifariam.
IN prima enim hypothefi duo latcraA F,
Z B (unt zqualia duobus £ F;, FO, & b; :

, 5 =,
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fis A B, bafi AD. ergo per 8. pr. angulus
& FB zqualis eft angulo 4 FD.

In fecunda, przrer angulos reftosad & -
erunt per § .pr. 2quales £ 5D, 4 DB, &
latus.« F, iftis oppefitum commune. ergo
Jer 26 pr. latus F B erit 2quale literi
FD. :

_ Coroll. Eodem'modo in omnitriangslo
ifofcelig BD ; re&a A Flecans bifariam
bafim B Db, fecat ipfam ad angulos re&os 3
& fecans ad angulos re@os, fecat bifariam,

- PROPOS. 4. THEOR. 3.
Extra centrnm nullalines (¢ murns fecant
Bifariam.
Yénim o B, CD felz cflent bifariam -
in E; re@a FE, dufta ex centro F, efler
Per 3. perpendicularis ad utramque, & an-.
guli FE 4, FE C, cflent zquales,quod <t
abfurdum. S .
PROPOS. 5. THECR. 3..
Circali Je minrno Jecantes non habent idem.
. CeNLITm. T ’
q 1heri potelt commane centrum fir ..
) ErgoCB,erit femidiameter communis,
cique ernnt x?ualcs aliz C 4, CE; ideog;
2quales inter fe;quod eft abfurdum.

- PROPOS. . THEOR. 5.

Etiam Jé mutuo tangentinm,mon eit idem
o centrum.
) 'P Ropter candem caufam, quiaD B,ellee

g ] comnii-



Liber Tertins. 27

ecommnnis, 8D A, D C, zquales effent ce
idem D B, & zquales inter fe.
PROPOS. 7. THEOQR. 6. ~
Sz ex c prnilo excentrico I, educantnr A F,l
B, per centrumF, 69’4114 1C,1D, 1E
mrcunque: erit I'F A OMNINID MAXIIWZ;

1 B, minima ; 1C mafor 1D, 0 eidem.

$.5. 1 E unarantum poterit effé “qude
Iss ex altera parte maxima, el tasni=
- 4.
Rimo, F l FC f'unt per 20, pr. majores
1C, fed F1, F C; funt 2zquales FLF Aa

ergo L A, major cft IC, &c.

- SecundoI'F, F.C, funt zquales IF, FD;

& angulus L F C, major IF D. ergoper 240

27-1C major quam ID, &e.

Tertio I F, IE, fant ma)ores’FE hoc eff,
FB, dcmpta igitur communil E, rcmanqt
I Emajor IB.

Quarto fiangulo B F E, fat aquahs B F
G: erunt circa 1pﬁ>s Jatera 1 F, F E; zqua-
,lla lateribys I F, E G. ergo per 4. pr. & ba-
fis I E, bafi I G, & pulla alia; reliquz enipn
omnes fint majores vel mmores €X pra-
-miflis. :

PROPQS. 8. THEOR 7.

Ex panllo A extra civesminmpofire s Apeeg-
21y quorcungnc refe A B E E per cenrtis
 Foud DA, A GHg1OsBIME, f2mm, ad con-
%94!!1;!&"!.”1"&-1”1% ¢ fef-irww

’

CAF



) Elementorum

DicoA E Mﬁ maximam edullarum ad .

‘concaSam ;A B, minimam edularum
" ad conGexam; AT, majorem effé A H;
" €8 A G majoremn A D : ipfeque ©. g. 4
*“ D unam tawram aliam poffé effe «-
7nmlem
y Rimo, AF, F I, funt per zo. pr. majo-
: -res Al Ergo &AFE, que cft zqualis
“ipfisAF, FI, &c.
-Secundo.A D, D F funt majores AF.

| _ergo dempris zqualibus F D, FB; rema- -

nebit A D, major quam A B &c.

Tertio AF, FIfunt zquales AF, FH;
fed angulus AF ], eft ma)or quam "AFH,
ergo per 24. pr. A1, majorquim AH &c.

Quarto. duz A D,DF, funtper 21. pr,
minores duabus AG,GF; & GF, D F,
fint zquales. ergo A D, minor quim A
G, &c.

- Quinto. angulus AFC.fit zqualisAFD.

o ———— 4 oyt

g0 per 44 pr- A D, erit zqualis A C,quia

~<irca zquales angulos latera AF, F D, funt

®qualia lateribus AF, FC.
) PRQPOS. 9. "THEQR. 8.
ﬂw rellarid By ACy A D, [int aqrales:
‘Dico A effé cewetrum.

E&2 CB, C D, fecentur bifariam inE,

.F, & ducantur AE, A F; eruntque duo .

htera AE, E-B, zqualia duobus A EsE C,
¥ bafis AB, zquahsAC ergo per8: pr.
anguh
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anguli A EB, A E C, funt 2quales, & re@i:
& percorok. primahnfjus, in E A, erit-cen-
trum circult ; fed propter eandem canfam
dcbet efic in F A. ergo centrum efffyy,

PROPOS. 10. THEOR:# i:
Cirenluse circulum fecat duntaiakih, dxjv _
Sus prnlles, i,
x1 enim fieri poteft fint tria pun&a B, A4, <
C; & centrum unius fit: D. Curh érge
triapuné&a B, A, C, fint communia; efunt -
etiaor ad aleerius circali peripheriam tres,
re&z DB, D A, D C, zquales; ideoq; D
centrum erit utrinfgue , quod eft contra §.
hujus. . N o
" PROPOS, 11. THEOR. 10, "
~Rells conjungens centra duorsm cirenloris
f¢ mutno tangentinm interise,tranfit
per contallem.
P Un&um contaltus fic A, centrum inte~
rioris circuli G, exterioris F; & refta
F G, fificri poteft non tranfeat per A, fed
,interiorem fecet in B,exterioremin E. E-
runtque G A, G B, zquales, adje&tique F
G, erunt AG, GFaqualesFB; fed A Gy
- G Ffimtmajores AF, per 20. pr. ergo eti-
am F B, major eft quam AF; hoc eft, ma-.
jor quam F E. quod eft abfurdum.idem fe~
fuerctur ex altera parte, fiF , pounerctur
glle centrum interiotis, & G exterioris, °
' C: e

S¢r o
RN B




»n: Elementorum
etiamfipun&2C, D, vel B, E, ponerentur

coincidere in unum. .
PROPOS. 12. THEOR. 11.
Refba conjangens centra duornm circslords
- Jo mmrno rangentium exterime ; tranfie

per contallsm.
IenimF G, conjungens centra F, G,
S non tranfit per conta&um’ B, fed fecet
circulos in C, E. erunt duo latera FB,GB,
vel zqualia , vel minoratertio ECE Gy
qtod eft contra 20. primi..

* PROPOS. 13. THEOR. 12,
Comrallus circulornm, est wricum prn-
o G, L
1 duo effent pun&a conta&us v. g.A.B;
S re@a C D, conjungens centra C,D,per
11. hufsa tranfiret per utrumque, effetque
ACD B, communis diameter, eademgque
" fe&a bifariam in duobus punétisC,D,quod
eft abfurdum. .
. Siautem duo circulife mutuo tangerent
mdnobus punéis B, F, exterius, uia, ea=
demque D E, tranfiret per utrumque, per
12. velcerte E D, FE, effent 2quales ipfi

.~ DE, vel BD, BE 2quales ipfi D FE, qua
" omniafunt abfurda.

PROPOS. 14. THEQOR. 13.
quule.f AB, CD, cadunt agwales per<
“.pendiculares E F, E G: €5 A B,CD, funs
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aguales; quando pérpendiculares £ F, E

G fanr agquales.
Erpendiculares enim EF, E G, fecant
AB,CD, bifariamper 3. & idco AF,
DG, femifles 2qualium, funt aquales. &
quia zqualibus quadraris femidiametros

‘rum E A, E D,2qualia funt per 47. pr.qua-

drata AF, FE, & quadrataD G, G E: ne~
cefle eft hac duo, illis duobus efle 2qualia,
& demptis zqualibus AF, D G, remanere
zqualiaquadrata EF, EG, & re&as EF,
E G zquales. '
Vice verffi ex duobus quadratis E B,F
A, quz funt zqualia dusbus E G,GD,qnia
funt zqualia quadratis E A,E D; tollantur
zqualia E F, E G, remanent zqualia qua-
drataF A, GD, ipfzque A F, DG 2quales. -
Eft autem per 3. A Fmedietas totivs A B,
& D G medictas totius DC. ergo AB,DC

* funt 2quales.

"PROPOS. 15. THEOR. is.

“AApplicatarum in civemlo maxima ef¥ diad -

meter;$.8. A G F; £ H I cemero propine

. guior, mafor e? yemotiore C D. ,
Ucantur perpendiculares GK, GL,
uarum illa erit per def. 4. hujas mi-

nor i(flta, &ideo ex GL poterit abfcindi G
M, zqualis G K; & B E, zquidiftans ipfi C
Derit per 14. 2qualis I H.NeQantur pre-
terca G B, G C; G D, G E; cruntque per

C3 i 0. pre
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a0, pr. duoldtera G B, G E, majora, reli-
quo BE, fed G B,G £ funt zquales diame-
tro £ F. ergo. .
Quodautem HI, fit major CD; patet
per 4. proquia latera G B, GE, funt -
qualia GC, G D, & angulus B G E, major
CGD. )
PROPROS. 16. THEOR. 15.

Rella F A € diametro 4D ¢ perpendicale-

756 518 A, bota cadit extra circxlnm : €3
* wmgulus contingentia E A B, now poreft
diGids per lineam reQam:Angnlns erians
Jemiscivenli CA B major ey &S relignus
comeingentia minoy omns 4,3810 reltsli-
360 ackto. ’

P Rimg. Adquodlibet punfum G, re-

~ &=z E F, ducatur ex centro D, refta D
G'Quoniam igitur re@us A, major eft acu-
to D G Aieritper Y9, pr. D G, major fe<
midiametro D if; & G, extra circulum &c.

Secundo, Dico.re@am 4H, eduGtam
ex A, utcunque infra o E,fecare cirenlum,
Angulo enim £ 4 H, fieri poteft 2qualis #
D I, ad centrum D, per23. pr. & D I,con-
currit neceflario cum £ X, v. g. in I, quia
duo I.4 D, I D 4,funt mimores duobusre-

&is, quia funt xquales reto D 4 E,& ideo

necefle et D 1.4, efle re@um & per 19. pr.
D I, minorem effe femidiametro D 4, at-
que adeo punétum 7, nec non totam A7
- B A effe

B

-
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effe intra cirenlum; & re@am 4 H nequa-

quam cadere inter rc&am AE. & pcughc-. -

riam 4 B.

Tertio.Dico angulum f'emlcu-cuhCAB,
majorem effe acuto C.4 H. quia prater a-
cutum, continet angulum, fegmenti quod
abfcindit cadem 4 K. N

Quarto. Dico angulum contmgcntxz
contentum re@a A E, & peripheria 4Ry,
mmorcm efle quolibet acuto E . H.-Hic
enim _continet angulum contmgcntx;e, &

fimul angulum fegmenti abfcxﬂi i re@a
A H,

Corol. Hine patetre®am £ Fficum div
ametro C.4, ad pun&um A, conflituat re-
QosCAE, CAF; tangere’ cu'culum in,

-puno .

PROPOS.17. PROBL. 2.

Ex .A,dm-ere rellam. guasamgar civenlnm
Bc, ¢
Entro D intervallo D A, deferibatur
alius circulus, velarcus £ £, eumque
fecer perpcndlcularxs BE,InNE; & D E,fc-
cet circulum in'C: dico A G, tangere cir«
culum in C. Eft enim per 4. pr. angulus o’
C 4, zqualisre&o D B E, quia circa an-
gulum 2 duo latera D €, D 4, funt zqua~
lia duobus DB, D E. ,

'

Cs 'PROS



¥e Elementorum
PROPOS. 18. THEOR. 16.

- ‘A B tangat circalum in C : Dico fémidia-

metrum EC, cffe perpendicularem al
T
NAm fialia E D, eflet perpendicularis;
effet £ D C,re@us, & £ C D, acutus,&
2er 19. pr. E D minor femidiametro EC;
Pun&umaque D, intra circulum, quod _cf
«ohtra hypothefim. . -
‘PROPQOS. 19. THEOR. 17.
Rella C E conflirnar cum tangente AB,a%-
. gulumre@am A CE. Dico CE tranfbre
percentrum. .
S Ieénim E,non éft centrum fit F. Ergo
per antecedentem relus FC A, zqualis
etitréQo E € . quod eft abfurdum.
PROPOS. 20. THEOR. 18.
Anznlne B D C, 44 centrsim D; duplui e
B A C, angnli adperipheriam; cum fue=
rit eadem peripheria bafis angulorsm.
]N primo cafu angnli ED C, ED B, funt

dupli angiilorum D AC,D A B: quia tri-

angulaD A C, D A B, funt Ifofcelia; & E
D C, ED B, funt per 32. pr. 2quales duo~
biis internis, & oppofitis. :
In 2. propter eandem caufam BDC,du-"
plus eftanguliBAC. : .
In 3. totus ED C, duplus eft totius EA
C; & ablatus E D B, ablati E A Bsergore-
Liquus BD C, duplusreliquiBAC.

PRO- -
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~ PROPOS. 21. THEOR. 1o,
Qgi in eodem fegmento funt angwli, qualis

f#nt A D By AC By AE B; funtinterfe

wquales,
Atio eft, quia unus & idem angulus A

F B, ad centrum , eft duplns angulo- -

sum, ADB,ACB, AEB. :
Unde fapienter Enclides definit wltima

definitionce fimilitudinem fegmentorum, -

per zqualitatem hujuimodi angulorim,

Ex Schokio. *

RE&a A B, fubtendat ad eafdem partes

duos angulos zquales ADB, AEB:
Dico pun&a A, B, %, D efle ad periphe-

A BE, non tranfitper D, fecet reGtam B
D, ultra vel citra pun@um D, in Fdu&td i-
gitur A F, erunt per demonffrara angyli A
FB,AEB, in codemfegmento AB FA,

zquales. & confequenter etiam AF B, .
'‘ADB zquales. quod eft abfurdum, vaws .
‘enim eft altero major per 16. pr. quia -

nus eft externus, & alter internus & eppot
fitus. ‘ -

-

2»li appofiti fimst agquales duokws yellss.
A Ngulienin 4C3, 4D B, funtaequas
Ales per 31, K fimiliter 48D, 4CH,
Cs &id--

PROPOS. 22. THEOR. 20, % -
Quadrilateri A B C D snferipti circnlo,ans

‘riam ejufdem circuli. Sienim peripherfa
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Elementorum

&idcirco A B D, 4D B fimul zquales to-
1B CD : adjefloquc B.4D; duo BCD,
8 4D, funt zquales tribus angulis trian-
guli .4 B D; quos conflat efle ducbus re&is
quales per 32-pr. Rc. Simili entm modo
‘oftenditur idem de duobus angulis 4 BC,
4DC
* Ex Scholio.t

In guadyilatero A B C D, duo angnli A, C,
Geldwo B, D, fint agsiales dwobns rellss,

Dico guarkor puntia d, B, C, D effead

s peripheriom cirenls, :

I ¢nim circulus 4 B D, non tranfit per
: S C,tranfeat ultra vel citra, &in co fuma-
2ur aliquod pun&um E, quod non fit inre-
Qis BC, D C. Eruntigitur per 22. etiam
.duo anguli .4, E, zqu#fes duobusredis , &

* @quales duobus .4, ¢; & dempto commu-

ni A, remanebunt_zquales £ & €, guod
eft contra21. pr.dufti enim B D, erit an-
) s BE D, vel intravel extra triangu-

_Jum B C D, ideogne vel major, vel minor

gnguloCc.
PROPOS.2;3. THEOR. 21.
Segmentafimilia, £3 fuper cadern bafi con-
an Sritntafins equalia.

Ienim in fuperpofitione non fibi peni-
.» tus congruunt; aliquare&a 4 CD, fe-
.eabit unius peripheriam in C,alterius 210,-
. . ’ o Ct-

- -

"~ "
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fictque angnlus externus . € B, major in-
terno € D B, quod eft contra hypothefin,
anguli enim fimilium fegmentorum debent
eflc zquales.
PROPOS. 14. THEOR 12:,
dem verum eft quando bafes funt zqua-
les. .
PROPOS. 25. PROBL. 3.
Dars fcgmenti A B C, contrum reperive.
DII: rete A B, A C, que non fint pa-
rallel® fecentur bifariam in D, E; & ex
D, E erigantur perpendiculares D F, E F,
in quibus neceflario exiftit centrum circuli
percoroll. prime bujme, nimirum in com-
muni concurfu F. :
Eodem modo defcribitur circulus per
quzlibet aliatriapnn&a o, 8, C, vel ctia
am circa triangulum: dummodo punéta
non exiftant in una lincareéta.
Quod autem przdictz perpendiculares
E F, D F, concurrant probatur in fequentl
lemmate.
Lemma.

Perpendiculares fecantes larera rriangnli,
bifariam,concurrunt ad unum puniium.
IN primo triangulo 4 B C, angulus A cfd
re&us ; in (ecundo obtufus ; &in tertio
funt omnes deuti. in omnibus autem , fe-
&um eft latus 4 D, bifatiamin D, & DG
Cs paral-
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60 Elementorum

Parallela lateris 4 C, occurritbafi 2C, in
G; & GEeftparallcla 4 B; & ex his pro~
creatur parallelogrammum 4D GE, in
no Igtera oppofita O G, A E, & 4 D,GE,
D B, funt zqualia per 34. pr. & per29.
angulus E G €, zqualis interno 8, & GE
" C, GD B,2qualesinter fé,quia funt zqua-
les eidem 4. Et quiaanguls EGC, GEC
-adjacet latus GE, & B D, ipfi GE zquale;
djacet duobus G B'D, G D B; erit per26,
2r-GC 2qualis GB, &G D, 2qualis EC;
arque adeo £ C, zqualis ipfi4 E. Atq; hac

fint communia. :

-Jam vero in prima figura perpendicula-
xes D F, E F, coincidunt cum parallelis D
G, GE, coquod etiam anguliGD B, GE

- Cfint 2quales re@to .4.Unde conflat etiam
perpendiculares D F, E F concurrere , &
condurfum Fefle pun&tum G, in quo dbafis
B €, fe8aeftbifariam : ita ut in hoc-ca-
fus non fit opus ducére tertiam perpendi-
cularem quz deberet erigi ex pun@o G,fit- -

perBC. _— e
» Infecundovero cafaperpendicnlares-®
F, E F, concurrunt -infra B C. Cum enim

lnfulu_s G D B, zqualis fit obtufo ;& 8D
Fhr

reftus. rea D _F, caditneceflario i
te€r D G, & D B, &fimiliter £ Fcadit inter
£ G, £ G. unde contutfus non poteft non
€fic infra 8 C: conourfim autem probat r&e;

~
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 &aD E, quz ex duobus re&is ad 0532’ de-

mit duos 4D E, £ E D. &ideo reliqui F
D E, FE D, funt duobus re@is minores;ex

* quo fequitur concirfus per 133 Axsoma.

In teytio cafu perpendiculares D F, EF,
caduntinter DA, D G, &inter AE,EG,
quia anguli B D F, C E F funt majores an

 gulis GD B, GEC, qui fant 2quales a«

cuto A, &idco concurfus F eft intra trian~
gulum ABC.

Denique in utroque cafis tertia perpen~

C. zqualiseft cidem F A, eandem ob can-
fam, aflumendo triangulaFE A, FEC.er~
go etiam F C, eft 2qualis FB. funt autem

_dicularis coincidit com re&aFG.Nam pri-

‘mo F B, cft zqualis F A,per 4. pr. quia cit~
“care@os F DAED B funt duo latera FD

D A, zqualia duobus FD, DB. fecundo F .

E>3

etiam duo latera F G, G B, 2qualia duo~ °

bus F G, G C. ergo per 8. pr. anguli FGB, -

F G C erunt zquales &re&i. atque adeo
omnes tres perpendiculares concurrentad

.commusc pun&um F. quod erat demon-

ftrandum. o
- Pro figuris regularibus plurium laterum

ponitur aliud Lemma huic fimile ad o&ta-

vamypropofitionem quarti. ‘
Caterum in propofitione 25. non eft
necefleucre&z AC, A B, habeant pun-

_&u A commune, dummodo non fint pi=

Cy sallelz.
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rallele. Etliccthic concurfus perpendi-
cularium demonftratus fit duntaxat in eri-
angulis; idem tamen fequitur fi duz lincz

ducantur utcutque dummeodo non fint pa-
raltelz quales funt A H, CI. Nam produ-

&2 confiitunnt cum A C, triangulum AC:

‘B, & perpendiculares D G, FG contur-
runtin G. ergo etiam perpendiculares K
M, LM, qua fecant A H, CI, bifariam
. concurrunt alicubi inM, cum fint parallele
ipfis D G, FG, &c. v
PROPOS. 26. THEOR. 23.
© Imeoidem, Gel in aqualibus civenlss anguli

. 7.4/&: infifunt agualibus peripherys,
i

Ge fint confliruts adcentram, ffoe ad

_ periphersam.

S Int primo zquales anguliad cenmtra G
H. Cum igitur cirea cofdem fint qua-
" tuor femidiametri 2quales, erit per 4. pr.
bafis AC, zqualisbai D F. & quiaijdem
“anguli G, H, funt per 20. dupliA BC,D E
"F:ideoque fiper, 2zqualibussbafibus feg-
“menta A BC, DEF, fimilia,erunt per 24.
eadem fegmenra zqualia, & peripheria A
"BC,DEF, necnonreliquze AC,DF -

quales. ' : :
. Deinde fi anguli B,E ponantur gquales;
mecefle eft ¢tiam G, H efle zquales. er-

- go &e. .
’ b o RO-_

,
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PROPOS. 27. THEOR. 4.
Quando arcws D F, A Cfynt squales, fant

guoque ram anguli ad centra G, H,qnam
. anguli B, E. adperipheriam equales.

' SI enim angulus AG C, eflet majorD

HF, ipfique D HF, ficret zqualis AG
L arcus A1, cffet zqualis D F, per 26. hoc

* eft, ipfi A C,quod eft abfiirdum. Similis eft

.

ratio de angulis B, E.
. PROPOS. 28. THEOR. 25._
In codem, el equalibus cirenlso,aquales ve-
Qe fbrendunt aquales peripherias, -
Runt enim per 8. pr. anguﬁ”G, H, 2~
quales,quia circa ipfos funt quatuor fé~
_midiarhetri zquales ; & infuper bafis’A Cs
ponitur zqualis bafiD F. ergo per 26. ar-
.cus A Ceft zqualis D F, & reliquus ABC,

" reliquoDEF.

*“PROPOS. 29. THEOR. 26.

\ DPeripheriai aquales fubtenduns ycla aqun-

s,
Uiaper 27. erit etiam ahgulus G, 2~
i Qqnalis H, fiperipheria A G, fit 2qua-
lis D F. & per 4. pr. bafis A C, zqualis ba-

' _fiD F, propter quatuor femidiametros 2-

quales. o
' PROPOS. 30. PROBL. 4.
_Daram peripheriam ABC,bifariam [ccave.

fam A C, fccat bifariam, & ad angulos
- : . gelns

- HOc przftat re&a BD E, quz fubten-

.

S« e e+ =
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re@os in D. quia circa re€os funt Jatera
B D, D A, zqualiz lateribus BD, D C. Et
idcircoper4.pr.bafis A B, zqualis BC; &
per 28.arcus B A, zqualis BC.
PROPOS. 31. THEOR. 27.
oAnpwlni in femicircule reflns eft; sn mafo-
ve fegmento minoer; in minore,mafor re-
&o. Angulns guog, [eymenti majorss ma-
Jor est re@a, €5 minorss minor. .
cho primo angulum A B Cin femicir-
cilo A B C,eflere&um.Angulus enim
AD B, duplus eft D B C,& CD B, duplus
DBA, eo quodtriangulaABD,DBC,
‘fint Iofcelia. fed illi dupli fint 2zquales
‘duobus re&is,ergo D B A, D B C, confti-
tuentretum ABC.
Dico 2. in majori fegmentoCA B, an-

gulos efle acutos. In eodem enim fegmen= -

_to eft quoque angulus B A C, qui eft acu-
tus,quia A B C,eft reus. huic autem B A
C, funt omnes reliqui in eodem fegmento

© “mqualesperar. Ergo. | .

" *"'Dico 3. angulum B E C, iuminori feg-

- mento B EC. cfie obtufum. In quadrila~

“tero enim ABE C, oppofiti E, A, funt 2-

quales duobuns rétis per 22.&A eft acutus,”

ergo E obtufiss. R .
__ Denique reliqua duz partesfunt mani-
fefiz; quia angulns fegmenti majoris nem-
e anguliis mixeus C B A, componinur é:x
- . §cR0o

B ey Su—
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rc&o ABC, & angulo fegmenti quod ab-
fcindit reta A B. Et protra&ti A B,in F,fit
angulus reétus C BF , major angulo feg-
menti minoris nempe mixto CBE.

Ex ,.?'cbolio. *

Pice Gerfa, dico angulnm reftum,©.g. A C
B, cffe ad femicircelum, hoc et Jf reila
A B,da8la utcungue fécctnr bifariam
" in D,£9 centro D,circa A B defersbarny
Jemicirculus, ipfium tranfive per C. )

Ienim pun&um Ceefietin alio fegmen-

to, angulus A C B, non eflet re&us;fed
obtufus,vel acutus, ut demonftratum eft.
PROPOS. 3:. THEQOR, 28.

Rela A B, rangarcivculum in €, €5 C Dy

Secet eundem im C, D: Dico angnlo.aCD,
_ aquales effe angulos in alterno fegmenre
"D EC; £ angulo D C B, angulos in al-

" germo fegmento C F D,
I C D, non trarifit per centrumH,tran-

4 S feat C HE: eruntque per 18. ECA, E -

C B, re@t, & ipfis crunt 2quales C GE, C
DE, inalternis fegmentis,hoc cft,in femi-
cirenlis quos abfcindit diameter CE.
Deinde quoniam CDE, re&tus eft:erunt
D E C, D CE, unireéto,nempe toti ECA

© zqualcs, per 32.pr. demptoque communi

D CEreliquus D E C, in alterno fegmen=
: t0,&-

e
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to, zqualis erit rckquo ACD, ad pun&mn

contadtus C.

Denique in quadrilateroEDF C, an-
gulioppofitiD FC,CED, funt per 22.
_ #quales duobus redtis, hoc eft] duobus D

CA,DCB. ScdDCA zqualis R DE
C crgo reliquus DEC, in alterno fcg-
mento, cff zqualis reliquo D C B, ad con~
taGum C.

.PROPOS. 33. PROBL, s.
Super datarela A B, defivibere fegmen-
rum civenli , capicuns angnlum daro a-
< gualem.
Rimo, quando angulus datus cft re&us,

P certum cft fegmentum effe femicircu-
Jum.

.Secundo, quando angulus datus eft acu-
tus v. g. C, tunc conftituatur ipfi @qualis
B .AD, & ex A,fuper A D crigatur perpen-
diculatis #E , & in punto B fiat angulus
A BF, zquahs BAE:ecruntque FA, FB
zquales, & F, centrum circul 4GB K &
angulus # G B, in fegmento A B G 1, crit
zqualis angulo B A D, ad puntum conta-

Qus 4. Nampropter reGum D A E, re-

&a D A, tangit circulum ger 16.Eft autem
BAD, zqualis C. ergo etiam A GB, cft
zqualis C.
Tertio,quando angulus datus v.g. 4. eft
obtufus,accipiatur ejus loco acutus C.De-
, fcnpto

.
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feripto enim fegmento « G B ; hahebitur
reliquum o X B, & angulus X ,erit zqualis
H, quiaper22. G, & H.zquivalent duobus
re&s, hoc eft,duobus C; . Cautem eft 2~
qualis G, ergo K, zqnalis 4.

PROPOS. 34..PROBL. ¢.

A dato civenlo abfeindere fepmeninm, guod
capint angulnm equalem daro %.g. D.

Ucatur tangcns'E AF, & angulus £A4
_ G, fiat zqualis 2, angulus enim A B G5
in alterno f€gmento C B o, erit per 32. %-
qualis angulo E.4C, hoc cft, angulo D.
" PROPOS. 35. THEOR. 29. )
i imcirculo dus reflafe mutuo fécent: vew
Bangula fib fcgmentis erant aqualia,
P Rimo quando interfe&io fit in centro,
omnia fegmentafint femidiametri, &
reQangula fub fegmentis funt quadrata
zqualia. ) .
Secundo,quando C D, tranfit per cen-
trum F, & fecat 4 B, bifariam, atque adeo
ad angulos re@os in E, per 3. Tunc retta
C D, erit fe&ta bifariam in F, & non bifa-
riam in E;& per §. fécundi, re@angulum €
"E D, una cum quadrato E F, erit zquale
- quadrato F D, hoc eft quadrato FB,& per
Pyrhagoricam, quadratis BE, E F: abla-

T
h

‘toque commmuni £ F, remancebit quadra- "

tum B E zqinle re@angulo CED. Quadra-
- _ tum
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tum autem B 2, cit idem cum reétangulos
E B. crgo re@angulum fub fegmentis 4 E,
E B, cft 2quale re@tangulo contento fub
fegmentis CE, ED. . 7
'@ Tertio. Quando CD,tranfiens per cen~
trum Fnon fecat bifariam .4 B, in E, {eca~
" bitur bifariam in alio punéto G,& F G,erit
ad ¢ B, perpendicularis; & per 5. fcunds
tc&angulum A E B, una cum quadrato £
G, erit zquale quadrato G B; adjetoque-
quadrato G F, erit idem re@angulum 4 £
B, cum quadratis E G, G F, hoceft, cum
quadrato E F, zquale quadratis GB, G F,
hoc eft, quadrato F 5. Huic autem quadra~
to FB,{eu F D,oftendimus quale efle re-
&angulun CE D, una cum eodem quadra-
ta £ F,ablato igitur quadrato £ F;remance
buntre@angula CE D4 E B, zqualia,
Quarto, & ultimo, neutra tranfeat per
centrum : dico nihilominus re@angula o
E B, CED, cffe 2qualia, quiautrumque
debet efle zquale reGangnlo G EH,per cam
fiss intecedentes, ducendo G E H,per cen-~
trum F, '
PROPOS. 36. THEOR. 30.
85 ex punflo D,refla D B,rangar circwlum;
€9 alia D € A, fecer:*ReBangulum A D
€, erir agmale quadraso D 3, .
TRanf’cat primore®a D C.4, per cen-
trum F. Quoniam igitux‘AC‘,_f'c&: i;ﬂ'
A=
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bifariam in 7, ipfique addita C D: €rgo per.
6. fec. reCtangulum 4D C, cum quadrato °
FC, zquale cit quadrato FD, hoc eft, per
47.pr. quadratis D &, B F. Sunt autem: F,
C, FB, zqualia. ergo & reliqua, nimirum

_re@angulum 4 D C,& quadratum DB.funt
zqualia,

Secundo, re&ta D €A, non tranfeat per’
centrum F, fed re&a FE, fit ad ipfam per-
pendicularis, atque adeco per 3. fecet cjus
fegmentum C D, bifariam in E. . Quare i~
terum per §. féc. reGtangulum 4D C, cum

" quadrato E G, erit zquale quadrato ED:
adjchoque quadrato E F; érit idem re-
&angulum 4 D C, cum duobus quadratis
E C, E F, hoc git,cum quadrato F€, zqua~
le quadratis £D, E F, hoc eft, quadrato
FD. «Quadrato.autem F D, funt zqualia
quadrata D B, B F, & B Feftzqnale F¢.
ergo ctiamreliqua erunt ®qualia : nem-
pe re@tangulum 4 D €, & quadratum -
D B.

- €oroll, 1. Hinc manifeftum eft, i3 pun~
&o D, ducantur plurimz re@=z circulum
fecantes; re@angula fub totis, & fub feg-
mentis inter pun&um , & convexam peri-
pheriam interceptis, efle zqualia : quia o-

. mnia funt cidem quadrato tangentis -

qualia,

. . Cerely
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Coroll. 2. Conftat etiam duas tingentes
ex codem pun&o du&as,cfle zquales.

Corell. 3. Ex codem punélo folum duci
duas tangentes. S

Coroll. 4. Siduz reQlz zquales circulo

- incidant, & una tangat, etiam aliam tan-
gere. N .
PROPOS. 37. THEOR. 3T,

Quedfi conffet relangninm A DL, eguale
effe pudmfa DB: refla DB, smcidens.
" etremlo erit tangens.

Uecatur tangens D F, &nclatur £ F
D quz ad D F, eritper 1§. perpendicu-
laris, & quia eidem rectangulo 4D C, 2-
qualia funt quadrata-D F,D B,crunggtiam
ipfa zqualia, & re&2 D F, D B, zquales.
Cumque duolatera E F, F D, fint xqualia -
ducbus £ 8, BD , & ED, fit bafis com-
munis : erit per 8. pr. angulus £ B D, -
qualis recto 1. & ideo per 16. hujme
D 8, tanget circulum, quod
_ erat demonfiran-
- dum.

EU
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~ JHgura re@ilinea v.g. DEF dici-

1. F1 turinferiibi figure A B C: cunt an-.
. guliD, E, ¥, atungunt latera figu-
reABC.

- 3. ABC, dicitur circomferibi figare D E -
F:.cum lavera figure AB C, attingunt
angulos fignyzD EF:

3. Ut re@ilincum D EF, dicatur infcri-
ptum circulo,debent anguli D,E, ,cﬂe
ad peripheriam GHI. -

4. Utantem re&ilineum AB C, dicatur

- circulo circumferiptum ; debent latera
re&ilinei,tangere circulum. '

. Item circulus eritfignrz A B C, infcri-
ptus; cum figurz latera conngermt cir~
culum.

* &. Denique circulus crit figurz DEF, cir-
«umfcriptus; cum peripheria tranfieric

.- perangulos D, E. F. . - ‘

iz ReQalinca digitur coaptau cxrculo 5

;nnl

i
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" cum ejus termini fucrint ad circuli pe-
ripheriam. T
PROPOS.1.PROBL. 1.
I dato cirenlo, date re@le D,( quandoid
Jrers poteris fuxta 15. rerrs) coaptare
T aguialem. ’
X diametro B C abfcindatur B E,zqua-
1is D, per 3. pr. & centro B, intervallo
B E, deferibatur arcus fecans datum cir-
culum in A. ReQaenim B A, erit 2qualis
BE, per defin. cireuli, & zqualis ipfiD, per
primum pronunc, ’

PROPOS. 2. PROBL. 2.

‘Imdaro circulo infershere trinngulnm, date.

triangulo D E F aquianguinm.
.AD punétum contains A, cum tapgen~
te G H, fiat angulus G A B. 2qualisF;
&HAC, zqualis E. Dico triangulum A
B C, ipfi D EF; efle 2quiangulum. Angu-
lus enim C, eft per 32. rersy, zqualis G
AB,ftu F; &angulus B, zqualis HAC,
hoc e E. ergo per 32. pr. ctiam reliquus
reliquo. ‘ . ’
 Nora- St hoc modo inferibatur 2quilal
terum , circulum dividi in cres partes e~
uales. :
PROPOS. 3.PROBL. 3.
CrcnlocircumfCrobere triangslum,cuie
cungy D E Frasiangsinm. - .
EXtcr,ni.s G513, fant jo csatre I, raYe
— ’ ]
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lesA1B, BIC: eritque reliquus AIC,
zqualisreliquo K, quia per 15. pr. omneg
anguliad I, & per 32. efufdems omnes ex-
terni G, H, K, fint 2quales quatuor retise
Demum ducantur per A, B,C,tres taugen=
tes quz concurrent ad tria punéta L,M,N+
CumenimIAL. EB L, fintre&i; erunt B

- AL, A B L,minores duobus reétis; & ideo

per 33. Axioma. AL, B L,concurrent ver=
fus L: & ita de reliqu’s. Dico angulum L,"
zqualem efic E. Omnes enim anguli qua-
drdateri AIBL, fiit per32. pr. zquales
quatuor reétis, cum igitur duo ad A;B,fint -
reti:reliqul [, & Lyerunt 2quales duobus
redtis, hoc eft duobus G E. fed A1B, &G,
funt zquales, ergo ctiam L &E, &c.cadem
enim eftratio de reliquis. \ _
Norain triangulo zquilatero, & fimilis .
ter in_omnibus alijs figuris regularibus,’
omne§ externos effe inter fe zquales.Atq;’
ita etiam’anguliad centrum Lerunt 2qua~ -
Ies, & per ipfos fecabitur circulus in partes
. &quales, : :
PROPOS: 4 PROBL. 4,
“Imera rrianguinm A B Cyciremimmdes
Sferdberen. .
DUd anguli B, C fecentur bifariam, &
B D, CD, conawrrantad D: Dico tres
erpendiculares D E, DF,D G,effe zqua-
¢§ &c, Anguli cnim D E B, D B E,fint z-
.« ™ @ 7 analed
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quales DEB; DBF; &D B re&isE, ¥

. ‘oppofitum,cft commune. ergo per 26. pr.
_perpendicularisD E, zqualis et D F. Eff

autem cidem etiam zqualis D G: eo quod
C,fedtus fit bifariam, & F, G, fint. re&®i, &
CD, communis. crgo omnes tres. funt 2--
quales, & circulus defcriptus per E, F, G;
tanget latera per 16. rerrd. T
. PROPOQOS.5.PROBL. 3.

Tviangulo A B C, circnlum circumfiribere.

'HOc problema re ipfa npn differt &
A dprop. 2. tertij, ubi docuimus per tria
{un&a data,qualia hic fint A.B,C, defcri-

ere circulum. perpendiculares enimDF,

E F, que fecant quzlibet duo latcra A B,

A C, bifariam ; ncceflario concurrunt in

quzfito centro F. | . .
:PROPOS. 6. PROBL..s.

Datocircslo guadrarnm infribere.

© e~z diametriAC, BD, fint invicem

1 Jperpendicularesin centro E : Dico

Ag)u\adr‘ilaterum ABCD, efie quadratum.

uatuor enim angulis reéis ad centrum
refpondent per 26. fer. quatuor arcus -
quales; &quatuor arcus zquales fubten~

. dunt quatuor linc2 2quales A B,BC, CD,
DA per 29, rer. Denique quatuor anguli
‘wud A, B, C,; Dy per31. zer. fune g:quales;

quia fuat in quatuor femigirculis.
R ' PRO-

o o ol
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PROPOS. 10. PROBL. 10,
Eftque Lemma ad fequentem.

Triangulum Ifofeeles confPituere s cufns nmg

_ relsgus. ]
P Er 11. fée. fecetur quevis A B, ita, .us
re&angulum A B C, zquale fit quadra-
to A G, & centro A, intervallo AB defcrie
batur circulus, vel arciis, eique applicetus
per 1. BD, zqualis A C, & per 5. defcriba-
tur circulus cirea triangulum A D C,quem

rerg, agualinm angnlorsm fir duplue

re@a B D, tanget in D, per 37. rer. quia_

ré&angulnm A B C, zquale eft quadrato
BD, eo quod BD zqualis fit AC, &per
32. rer.angulo BD C, adcontalum D, z-
qualis erit in alterno fegmento angulus C

- AD; adje@toque conmuniCD A, crune

duc CAD,CDA, 2qualestotiA D B;&

. quiadnobus C AD; CD A,zqualis eft per
32.pr. externus D € B; huic erit eqnalis A -

DB, fen ABD. &in triangulo D CB, e~
runt per 6. pr. D B, D C,xquales.efique D
B,2qualis C A; ergo C A, zqualisCD, &
per 5. pr.anguliC AD, CDA, zquales; &
D CB, necnon AD B,vel ABD), duplus
ipfius B A D. ergo &e.: = -
PROPOSITIO 11. PROBL. 11,
Circmlo Pentagonnm Regulare in-
o ferdbered, e

. |PEr fecnndams hnjs inferibatus circulo

”;QM

v
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_ triangulum EF G, zquiaigulum triangu- .

lo ABD, pr opofitionis antecedentis, &
G H, FI, fecent angulos EF G,E G F, bi-
"fariam. Hac enim ratione erunt omnes

- quing; anguliFEG, IFE, IFG,HGEH -

G F, zquales;quia EF G, E G F,funt dupli
‘¥ E G: &ideo per 26. zer. quinque arcus F
. G, ELIG, EH, HF, funt 2quales; &
quinque re&z ipfos fubtendentes zquales
per 29. rer.& omnes quinque anguli 2qua-
lesper27. tor. quia ficur HE I, 1nfiftit tri-
bus arcubus zqualibus HF G L ita quoque
reliqui infiftunt totidem 2qualibus.

PROPOS. 15. PROBL. 15.
Circulo Hexagonsm regulare inferiberes
Emidiametro A G, applicentur zqua-

Sles AB, AC,eruntque AGC, ABG,
triangula 2quilatera; & tam angulus A G
C, quam A G B, erit per 31, pr. una tertia
duorum re&orum. Produ@i autem CG,in
E, fiuntomnestres AGC,AGB, BGE
2quales duobus re&is. ergo B G E;erit re-
liquaparstertia, & omnes -tres erunt z-
quales: & totidem alij erunt eifdem 2qua-
{esad verticem G. Etideo infiftent fex ar-
cubus 2qualibus, & arcusfubtendent fex
re&z zquales; &omnes fexanguli erune
2quales ; quia ficut E DF, infiftit quatuor
;- Bgeubus wqualibys EB A CF, grarcliqui.

O RO
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PROPOS. 16. PROBL. 16.
Ciremlo inferibere Quintidegagonnm
regulare. . L
INﬁ:ribaturtriangulum zquilaternm A B
C,per 2. & per11. pentagonum ADE
F G. Qualium igitur partimn r5. eft tota
“circumferentia, talinm §.eritAB; & talium
trium A G, &A G F, 6. atque adeo talium’
partium erituna,arcus B F, hoc eft una de«
cimaquinta. _ R
PROPOS, & PROBL. 7. & 12.
Circulo Quadvatum, €8 Pensagonnm reghs
L Lare civewmfersberes
‘u"l‘ praxis fit omnibus figuris ipfique e
tiam triangulo communis, Angulus
quadrati, vel pentagoni internus fit A, ex-"
ternusB; quibus in figuris regularibus con-
fat reliquos effe zqualcs; & externo B, fi-
ant ad centrum D, 2quales quatuor pro

'quadrato, & quingue propentagono , id

quod poteft fieri, quia omnes anguli ex-
zerni cujnfcunque figure zqnivalent qua-

_tuor re@isper 32. pr. &hoc ipfo divifus e«
“#it cirenlus in quatuor, vel quinque partes

~ =equales, &lihez fubtendentes arcus 2qua-

les, conftituent quadratum EF GH, \:cl,
pentagonum E F G HI, regulare, & cir-
culo infcriptum , w2 pares ex demonfivatio- ,
wibos 6. £ andecime.Inventis autem pun~ .

- &is E F 6 &c.circumfcribitur circulo qua= |

.- D » dratiim,.
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dratum,vel pentagonum per tangentes, fi-
Cutin tertia circumferiptum eft triangu-

um, & ficutibiitad etiam hic demonftra-
zur omnes angulos K L M &c. efle zquales
internis A, quia v.g.in quadrilateto ED F

K, propter duoste&os E, F, reliqui duo D-

& K fynt 2quales duobus re&is, hoceft du-

- obus A, B, & quia D, fa&us ef zqualis B,

fequitur K, zqualem efle A. Latera vero K
L, L M, &c.cfle zqualia probatur hoc mo~
do. Tangentes K E, KF, & fimiliter L F,-L
G, &c, fimt xquales per 2. coroll, 36. zerty.
ergo omnia triangula E X F,F L G,&c.funt
ifofcelia, & ad 2zquales bafes EF,F G, &c.
funt anguﬁ anguli!’:equalcs 3 co quod etik

- K, L, &e. fint zquales. & ideo per 26. pre.

etrunt etiam omnia latera EX, KF,FL, &ce

_ zqualia,nec non duo K F, FL,duobus LG»

G M, &c. zqualia. =
. PROPOS. & PROBL. 8. &13.
* I Quadrass, €3 Pentagomo. circulnm
. enferibere. : _
TRigngulo inferiptus eft circulus props
"~ X 4. dividendo duos angulos bifariam,1d

. quod etiam habet locum in omnibus figu~

rit regularibus. Re& enim B F,C F,divi-
dentes bifariam angulos v. g.B,C, ton-
currunt neceflario intra fignram alicubi in
F,per lemma quod fequitur; & perpendi-
gulares P G, F H, F I, &c.ductz ex pun&o

——
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¥, in fingula latera funt zquales:idque ded
nonfiratur eodem modo; quo in quarta
quod attinet tres perpendiculares F G, B

H; F1. pro reliquis vero przmonfirandum
eft, etiam reliquas F D,F E,F A, {ecare t6=

- liquos angulos D, E,A bifariam. '

- Dicp igitur angulum F DC 2qualem
- effe F B'C. Nam cifca zquales EC B, FC

" . D, duo CF, CB,funt zqualia duobus la=

teribus CF, CD. ergo per 4. pr. angulnsC -

D F, zqualis eft C BF. hic autem eft me=

dictas totius B,ipfique B equalis eft totus -
D: ergo etiam FD, fecat bifariam angulum
D. &itadereliquis, eodem enim modo,’

& ordine proceditur ad reliquos,&tandem. -
per 26. pr. demonfiratur reliquas perpen<
dtculares F K, FL; &c. 2qualcs efle tribus
FG,FH,FI quia v.g.intriangulis FD I,
FD K, prater reQos ad I, K;angutiad Dy
funt zquales, & latus F D, reétis oppofi--
tum eft commune. quare circulus -defcrie
ptus centro F intervallo FG, tranfit per
-reliqua pun&a H,L, K, L, & in ijfdem tangi¢
latera figurz datae, o
o ~ Lemma. ‘
In figura vegulirs, €3 primo in fighra leres

" 78m wumero parinm . g.in oogono:Di=
coprimo relam A E, dullam ad angrles

oppofitos A, Fy utrumyy angnlum fesare
Da . B

bifarinm.



V2 " Elementornws ,
EX eodem enim punéto A, ducantur ré<

sliqua re&z ad reliquos angulos, ita ut
fiantad utramque partem re&tz AE, tria
griangula. Erunt primo duo triangula A G
H, ACB, penitus zqualia per 4. pr. quia
circa zquales angulos H, B, latera lateri-

_busfunt xqualia; hoc eft bafis A G, erit 2-

qualis A C, &angulusHA G, anguloBA

C; &HG A, angulo BCA: & ifti duo dem-

pti ex totis G B, qui-etiam funt zquales,
xelinquunt alios duos A G F, ACD, zqua~

" desiEecirca iftos. erunt iterum duo latera -

duobus zqualia,ideoque per 4. pr. & bafis
A F, 2qualisbafi A D, & angulus FA G,2-

" qualisD A C, & G F A zqualis CDA.De-

nig; codem modo -demonflratur angulum
AE F, zqualem efle anguloAED, &EA
F, ipiEA D. Patet igitur retam A E, fe-
care angulum E bifariam; imo & angulum
B A H; quia ad utramq; partem reGz E A,
fune eres anguli tribus equales. ,

- . Diécos. rellamE Itranfive per A.fi bifu=
Wiam fecet angulum E. Debet enim coincie
‘dere cum reéta AE,quam oftendimus eun
demangulum E fecare bifariam,

Dice3, ff duersfeE1; DI, h’fdrt"tm ‘

Jecent dyos angulos E, D, ipfas comcmrrere
swtra figuram. Angulienim figurarum re-
gularium funt minores duobus re&is. ergo
& femifics IED, IDE; & ideo per13.

© Axima

X

—

e —— .‘*‘—“’“‘
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. ‘quales duobusDACl,) CAB, ergo & to-
e p
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xioma E1, D1, concurrent: & quia tran-

“feunt per angulos oppofitos, concurrunt

intra iguram. . ;

. Dsco 4. etiamduas perpendicslaresL 1,
K1, que bifariam fécant latera E F, E D,
‘comcurrere sm I. Ne&@antur enim LI, KL,

Cum igitur in triangulo IE D, anguli fint
‘sequales; erunt I'E, 1D, 2quales. funt au- -
‘tem etiam I K, K E 2zqualia duobus lateri-
busIK, KD.ergo per 8. pr.anguli ad K,funt
redi. Rurfus duo latera I’ E,EL,funt zqua~
lia dnobus 1 E, EX, & anguli contenti 2~
‘quales; ergo per 4. pr. angulus L,eft zqua-.
1is re€to K. Quoniam igitur perpendicula=

res predi&tz neceflario coincidunt cum i=
ftis LI, X I conenrrunt ctiam ipfe in 1.

In figura antem lasernm impavinmV.g.in

Hépragono : Dicoprimoyellam A K ,q%8
Secar angulum Abifariam, [écare ersavs
bifariam larws oppofirum E D, T

a\UcanturA F,AC,AE, AD: &fefa’

E D, bifariam in K,ne@atur A K. de-
‘monfirabitur,ut prius, A E, AD effe 2qua-

-Jes. Sunt autem & A K; KE zqualia late=-

ribus AK, KD, ergo per 8. pr.anguli ad X,

- funt re@ti, & KA E. K AD. zquales. fune

nutem’ juxra demonftrationem ;rgcedezt-—
zem, etiam reliquiduo EA F, FAG, z-

tns
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tsKAG,toti KAB, & ideore@a feeand

-angnlum A bifariam,coincidit cum A K, fe-

* catq; fimiliter latusED bifariam, 8 ad an-

s

gulos,reéltos inpun&o K, .
Dsco 2. GiceSerfa perpendicnlarem K I,

Jecarebifariam angulum A. Coincidit e-

nim neceffario cum illa quam oftendimus

fecare bifariam angulum A. :
Dico3. Duas ALB I, fcantes bifariam
wngnles A, B, concurrere intrafgnramS.
Z- #» Lratioeft,quia debent fecare latera
opofita bifariam. . . .

. Dico 4. Ad idem punfinm I coive perpen-
Aiculaves LI K I, ffbifariam fecent lazera

E F, E D.Utraque enim coinciditnecefla-

!Aio illm illis que fecant bifariam angulos
. .

. PROPOS. & PROBL. 9. &14.
Ruddrato,€5 Pentagono regulars civcnlum
Loos . esremmfersbere. ’

‘¢ Ecentur duolatera A B, BC bifariam
-2Yin G,H, fintq; G F, H F perpendicula-

" yes, hoc eft, idem fiat hic quod in propofi-

tione 5. faGumefd, indefriptione circuli
«irca triangulum : concurrent ditz per-
pendiculares intra figuram ad, Fyper lemma

- Bendentur cfie zqualesficut in 5., Nam
*_eirca zquales angulos ad G, funt latera la-

- Weribus 2qualia, & fimiliter civca rectos ad

. pramiffim.& tres linex FA, FB, FC, 0w .

e i
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H. Ergoper4.pr. F 4, FC, funt equales
cidem F B, atque aded omnes tres 2qua~
lesinter fe; & triangula 4 B ¥, B C K, ifo~
fcelia habentia zquales angulos ad bafes
B, BC. Dico ealdem F A, FB, FC, imp
&reliquas FD, FE, fecarebifariam angue ~

" los..4,B8,C, D, E. Sunt enim FB, B C 2~

qualialateribus FB, 2.4, & bafis F'C, 2+ -
qualis FA, ergoper$§. pr. aRgulus FB G
®qualis eft F B 4. hoc eft uterque eritfes
miffis totius B.Sunt autem ijfdem zquales
F A B, FC B.'ergo etiam ifti funt {emifies
angulorum 4, C. & quia rurfiss circazqua-
les Fc B, FCD, latera FC, CB, zqualia
funt latcribus F C, € D : erit per 4.pr. etia
am FD, zqualis FB, &angulus £D C2~
qualis F BC, hoc eft, etiam FD C, erit fe<’

. miffis totius D. codemque modo demone
- ftrabitur FE, efle zqualem F €; &angn-

Ium FE D, effe femiffem totiusE, &¢.Cund
igitur omnesreée F A, FB, FC, FD, FE;
&¢. fint zquales, fi centro F, intervallo 7,
o defcribatur circulus , tranfibit per relis
qua pun&a B, C, D, E, &c. . ‘

Scboljnt}u, '

1

1 Xhis patet inferiptioném quidern figu- '
rarum intra circulum efle plerifg; figu- -

: yis regularibus peculiarem, reliquas vero

De. il
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verfales, »

Peculiares funt omnes illz quas tradit
Euclides nimirum inferiptio triaguli, qua-
d;ati;pcntagoiri, hexagoni & quintideca-
goniintra circulum, hoceft divifio circuli
in3. 4.5; 6. & 15. partes zquales: poffunr

tamen aliqre effe univerfales. Nam ex .

prediQa divifione poffunt fieri infinite a~
liz,praxi omnibus communi. nimirum per
continuam bife@tonem arcuum bifariam.
Beneficio enim quadrati inferibitur oéto-
gonum : figura 16. laterum, 32. laterum,
64 128. &c. & fimilirer beneficio Penta-

goni figura 10. laterum 20. 40, 80, &e &'

ita de reliquis. .

. Inferiptio vero Heptagoni, Nonagoni,
11, laterum 13. &e. adhuc defideracur;
quianondum eft repertum problema, &

- onftrucio trianguli ifofcelij cujus uterli-

‘bet angulorum 2qualium fit triplus qua- -

druplus &c. reliqui anguli, quorum bene-
ficio inftriberentur circulo heptagonum

nonagonum &c. eo modo quo deferiptum

eft pentagonum. Et beneficio heptagoni &
nonagoni infériberetur figura 63. latc.
.. sum, ficut~infcriptum fuit ab Eue,
) ¢lide quintidecago-
. aum. -

inferiptiones &circumfcriptiones effe uni

!
!
{
i

f
|i‘
N

e
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EVCLIDIS

ELLEMENTUM
QUINTUM.
DEFINITIONES.

1, I)r\n. [iilices alignora cft, quze mea

vitur fium totwm praciic.

2. Ipfim vero totum vocatur muleiplex

fuz partis aliquotx. C. g, 3. e pars als-
ancria nuners 12, S Vo mulriples nu-
mers 3,

3. Ratio cft duarum magnteudinnm, ejuf-
dem generis, mintua quedam fecundum
quantitatcm habindo.

4. Rationfiauté Gmilitndo, eft Propottio,
vel potiny proportionalitas. Fxempls
LFrarearvclatios. ad 1. SGela.ad 2. SCoca-
1ur rarso, £ guri cadem eif relarie 2 ad
Y. 6 qoad 1 ovdcrrco ey 2,85 1,650
rer . €S 2 dicsrnr cffe proporeio.

. Fjufdem generis magnitudines fune il-
Iz, qua multlphcatr {f= mutno poflunt
fupcrare. rales mon funrlinea, €S fupera
fau,fvpnfnu,ej corpus.angmlng con-

D7 tmgtrl-

~r

2k 2oy
N
‘\AXA“ AJ
<. 5~ .
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, ®o {5 reddo, -
. Utcadem fitratioAad B, &C,adD, *

2 Elementornne .
fingentie, £ anguine velilinens. Quidt

» anté fentiendum fiy de angulss fegmento
vum confule ClaGinm. Neqne Sersm eft

- quod alsgus dicunt re@ti ad curunm nom
€ffé proportionem. Sunt cmsm qiadrate

wonnwlleunule, 9 ab Archimede qua~
Arataoff Parabola, figura mixtacx cur-

debent 2quemultiplices an-

. E A B G tecedentium A, G, v.g. E, Fy.
© + 3 6  quacmque dlz fint, duple,
F C D H triple,quadruplz, &c. refpe-

4 8  &u guarumcunque zque~ .

. multipliciim coufequentium
B, & D, hoceft refpe@u G, H; quaz e-
tiam poflunt efle dupla, triple, &c. ha-

/ bere hanc conditionem, ut E, F una fint

 =zqualces ipfis G, H, vel una excedant,
veluna deficiant, hoc eft quando E <fk

. equalisipfi G, etiam F fit zqualis H,
quandoE, eft major,quim G, etiam F fie
major quam H,& quando E, eft mifor
%uam 6,ctiam F i minor quam H,

9.

gnitudines vocantur proportionales.

#. Quod fi in exemplo defin.6.deprehene

. deretur aliquam mulsiplicem E, majo=-

rem quidem efle multiplici G, at 2qui-
multiplicem F, non ¢St majorem H, |

andem proportionem habentes m@-

e ———— =~
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‘tunc Aad B, dicetur habere ma)orem ra-
tionem quim Cad D.

9. Termini proportionales ut mi LmuT
funt tres , potefd enim confequens ter
minus prioris rationis, efle anteccdens

fequentis, ut contingit in proportione,

contmua. In difcreta vero rcquuun,tur
ut minimum quatuor termini.
10. Non habet ufum in hoc ljbro » & re.
fpondet quinta definitioni libri fexti.
11.. Homologz magnitudines funt ante-

. cedentcs,antcccdentlbus, & confequen~

tes confcquentxbus.

.

Jeqmmmr fex mods Argxmenfdndx 8 Proa -

porsvonibus, qui inferins fuss 1«»‘ dee
monfirantsr,

. -
Y2, Primws modws, Altgrna feupermutara

ratio, eft fumptio antecedentisad ante-

. cedentem, &confequentis ad confequé-
- tem. P2 gunando cx eo gued wt A ad B;itn

. ‘eff Cad D, snfertur,erge
.l ; -~ B 3 permutando, xr A ad .
C 6--D 3. antecedens d antcce-

’ dentem, s74 ¢ft B 4 D

confequens ad confequentem. Dememe. -

Srarxrpropofitiome 16,
X4. Secxndws modme. Inverfa fen converfs -
nt.lo, cﬁ fumpt:.o confcqucnus inftar
Bate-




2 Blementorum
" antecedentis, ad antecedentem, velue

. ad confequentem. P2 guando ex eo quod '

, »t A adBitaesl C udD,

A o -~ B 3 infertwrseigo conSerten-
€ 6--"D2 do,%el snSertendo ut B,
nd Astaeff D ad C. Des

‘- -monflrarur in coroll. prop. 4.. ‘

-X4o Tertisns modws. Compofitio Tationis, .

eft fumptio antecedentis cum confe-
quente inflar nnius,ad ipfam confequé-
. . tem. Pz quanda ex re
A9 --RB3 gkod ut A ad B,sta et C
C6 -~ D2 4d Dy infertwr. Ergo

A B 12- B 3 componendo ut AB F-

"€ D8 - D3 mul,adeandemB,ira £ -

CD fimulyadeandem D,
Demonfrarnr prop. 18. '

15. Quarsss modws. Divifio rationis, cft

- famptio excefliis,quo antecedens fupe~
rat confequentem,ad ipfam confequen-
. tem. J? guando ex co
d B9 B3 gnod xs AB fimul ad
€D'6 D2 partemB; ita fiunt CD
] 6.. "B 3 Sfimuladparté D;infer-
C4 D 3 *er. Ergo dtGldgnda 7]
N pars A; all candem par-
vemB,staveligna pars C, ad eandem D.
Demonflrasnr prop. 17. -
X7¢ Quintws modm. Converfio rationis,
- tﬁ umptio antecedentis ad exceflum,
quo

e e
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* .7 quoantecedensfiperat confequentem.

d V2 guando ex eo guodnr A B, fimul ad

) - partemB, ita fant CD,’

- . AB9 B3 idpasirem Di inferenr.

’ CD 6 D2 Ergo per conGerfionem

‘< AF 9 A § rationis xt AB fimul,
cDé C 4 ad veliguam partem Ay

) . $ta CD fimuly ad rels-

- §5dm payrem C. Demonflratsir prop. 194

. : Qgirxz, hi mods argumentandi imPropor-

0 tiomibs, exhibentur hoc Chemates.

P Quineft ur < 9. ad 3.5ta 6. ad 2.

 Eritpermutandont 9. -~ 6. 3. = 2.
Conertendo 35 =94 2. embe

 Componends L12. ==3. 8 e2.
A D;gidtﬁdd - 26 - 3. ho =20

. DerconSerfSrationis 9. — 6. - 6. = 4.

b 17. Sextwe modws.Ratio ex zqualitate five
. - ‘exzquo eft, fi fint plures magnitudines
quam duz, & aliz his multitudine pares

: quz bing famuntur& in eadem ratione;
[- &infertur ut inprimis magnitudinibus
" fe habet primatad ultim3, ita in fecundis

- magnitudinibus (e habet prima ad ulti-
: “M3.Eff duté Rario ex agndlirare duplex.

18. Ordinata cft; cum fuerit quemadmo- .

" dum antecedens ad conféequentem , ita
antecedens ad confequentem : fuerit e-
tiam ut confequens ad alind quidpiam,
ita confequens ad aliud quidpiamu

Vo T e
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Orando$.g. %1 A ad B, ira fuerit D ad

: - E; 8 xrB 4d C,
18.120 2. 9.6.30. jrs E wd F; ¢
A.B. & D.E.F. - bineinferinr.Ere

3 T Elementoram

" C D F Zoex agqmalitate
18. 2. 9. 1. ordinata nr A ad
) ' C,sta D ad F, de.

 monflratur prop. 2.

19. Perturbata eft cumv.g.terne & ternz
magnitudines fampte fuerint, fueritq; ut
in prioribus prima ad fecundi,ita in po-~
flerioribug fecunda ad tertiam;ut autem

_ inprioribusfecunda ad tertiam, ita in
pofterioribus primaad fecundam, »sff

> o frutdad ByiraE

A BC DETF LdFEur Bad

©.,38. 9053y X3edi 2. CyitaD ad E;eris
' ex agualirate pere

2urbatast 44dC éta D ad F. Demon=_

Prarxrpropof>23. Porro sam perrurbara
varioguam ordinara, femper mfers e-
wndem rationem vxtremerum , etiamfs
_ Plures magmitudines ponartnr quain
[ #res s utex prop. 23. £9 23. perfpiennsm

et
. PROPOS. 1. -THEOR. 1.
&sn2 guorcungue magpirudines$.g. A, B,
zotidewm magnitndsnum C, D, aguemsl-
- #4plices:Dico A, B; fimnl tam cffe mules-
plices spfarnm C,D fimnliguam et A, ip-
fiws C, c N - 1

U,
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. Tenimin A fune v.'g. tres magnitudi-

nes E, F, G, zquales ipfi C; eruntetii
in B,totidem magnitudines H.,1I, K, 2qua-
les ipfiD: & E, H fimul zquales erunt ipfi
C, D, femel; & F, I, fecundo; & G, H, tere
.tio. atque adeo queties A,continet €, to-

“tiesE,F,G,H,LK,hoc eft, A& B fimul,con+ " °

tinebunt C, D fimul. .
PROPOS. 2. THEOR. 2.

Sin? A £5 C, aguemulriplices spfarum B €3
D; € alia E;F fint earsndem B,D,aque~
wnlriplices; Dico A, E fimul, £ ¢, F fi
mul, cffé enrnndem B, €9 Q),quem!tlri-
plices. N " :

© Lenim 2qualibus multitudinibus A, C,

+A) addantur zquales multicudines E. F;fi-

unt A, E, fimul, & G,F fimul,2quales mul-
titudines earundem B, D. )

‘PROPOS. 3. THEOR, 3.

oA, Bfinr aguemnlsiplices magnitudinnm

- CD;ESE, F qnemulriplfce: aqnimul-

#iplicinm A, B : Dico E, Fearkndem C,

D,effe lzuemnlriyliu:.' .

Ienim.an E, fant v.g. trespartes G, H,

I, zquales ipfi A,erunc totidem X, L,M

- in F, zquales 1pfi B. Cumque G,K, fint 2+
" quales ipfi A, B,erunt G, Kipfarum C, D,

zquemaltiplices. funt autem & H, L, ean-
dem ob caufam, earundem zquemultipli-

#cs. ¢rgo per pracedenteni G, H'ﬁ'.““lx’ :
R 3
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‘X, L fimul, funt earundem C, D zquemul-
tiplices; & quia etiam I, M, funt earundem
zquemnltiplices;crurit per candem omnes
G, H, I, & omnes K;L,M)hoc C‘I’E & F,z'_
" quemultiplices iplarum C, D. -
TROPOS. +. THEOR. 4.

P2 A adB,irafir C,ad D, (5 E, Ffinst as
gucmulriplices antecedentinm A, C; &8
G, H ntcungne aguemnltiplices confé-
quentinm B, D: Dico cffée 2 E ad G, iz

Fad H. . : .
Pfarum'enim E, F, fumantur quacunque
Azquemultiplices I, K, & aliz quecung;
2quemultiplices L, M,ipfarum G,H. Ergo
- per praced. 1K, eriit zquemultiplices ipfa~

rumA,C; & L, M,2quimultiplices ipfari B,

Datq; adeo per defin.6.1, K;erunt vel una

gquales ipfisL,M,vcluna excedent,vel una

deficient, Sunt autem I, X zquemultipli-
cesipfarum E, F, & L, M,zquemultiplices
“ipfarum G, H. Ergo per eandem 6.defin.c»
xitquoque ut Exd G, iraF ad H. :

 Demonftratio rationis Converfe, +

Coroll, Ex eadem definitione probatur
eadem facilitate ratio Converfa.Nam fi ut
A 2d B, ita fuerit C ad D; & ipfarum A, C,
famantur 2quemultiplices E, F,& aliz G,

* H, zquemultiplices quzcunque ipfarum
B, D, erunt per defiiz. 6. E;, F velunaz-

anales
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j quales ipfis G, H, vel una excedent, vel u .
™ nadeficient; imo & vice verfa G & H,vel .

it - ,
“‘“ﬁ; una erunt zquales,vel una excedent; vel A
;l una deficient ab E, F. ‘Unde fequitur per i
7

eandemdefin, ut Bad A, itaefleDadC. .
PROPOS. 5. THEORK. j¥.

Quam eff multiplex magnitudo A By mds
Eitwdinss C D, tam fit ablata A, multia
plex ablara C : Dico etiam religuam B, -
tam cffe maltsplicem religueD,quam off
sota torius,%el ablara ablara.

, Uam eft multiplex tota totius, vel
szhta A,ablatzC, tam fitB,multiplex
alicujus magnitudinis E. Ergo per1. A,

B, fimul,tam erunt multiplices ipfarum C,

- E fimul, quim eft A ipfius'C, vel quim eft
A Bfimul,ipfarum CD. Atque ita A B,fi-

mul, funt 2quemuleiplices tam’ ipfarum C
E, quam ipfarnm C, D. & ideo G, E, fint
zquales C, D; & ablata communi C, re-
manebit D, zqualis E;fed B, itaeft mul-
tiplex ipfius E ut ablata A, ablatz C. ergo
etiam B,ita erit multiplex ipfius Dyut A fe
pGus C, vel AB, ipfarum CD.
PROPOS. 6. THEOR. 6.

A B, CD,fins aguemnlriphices magnitndi<
»wum E €9 F; £S5 A, C ablata, fint carnne"
dems E, F,-aquemnltiplices; Dicoveliguat

B, D,%el effé aguales ipfis E, F; el cas |
parndems agacmplrsplicesy Hid -

=T v
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HI& enim poﬁns eruntin A B,C D,p:u-- :

tes ipfisE, F, magnltudmc & numero
zquales: & fipiliter tot erunt in A, quot
in C,ablato ergo numero pamumA,C,tc-

manebit zqualis numerus partium in B,D, -

zqualium eifdem E, F. ,
: PROPOS. 7. THEOR 7e
Eguales A, B, 2ad eandem C, habent ean-
“dom rationem: J 4 m»dem ad aqmzle:
B . "
Am zquemuleiplices antecedentium
A, B,_v.(g._ D, E, funtzqualés ipi F,
multiplici ipiusC,vel una deficiupt,velu-
na excedunt. Ergo per defim. 6. ut Aad C,

dtaeftBadC. Et vice verfamultiplex F,

vel una erit 2qualis 2qnemuleiplicibus D,

. E, vel una excedet, vel una deficiet; e~

ritque per &mdem defin.6. ut CadAitaC
ad B.
PROPOS 8. THEOR. g.

Sintdna magmmdme:./l 8 mafor ESAmie

wor (porefisenim minor concspsi st pars
- m-sjon‘ ) €3 tertia fir guacsngtie C. Dz~

o majorm A B, ad C,habere mafo-.

* yem rarionem, qRam mmar A, d cans
-« dem C.
Umantur 1pﬁu-um B, & A, zqucmultx-
Sphces D, E, haclegd, ut D, major fit
quam C, &E, non minor. Quoniam igi-

wD, E funt\zqucmuluyhces duarum B,

—_— - Aserune

e —
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- Ay erunt per primam D. E, fimul, ita mul-
tiplices totius A B, ut eft E, muleiplex mi-
noris A. Capiatur quoque FG multiplex
ipfius C. proxime major E. dempta igitur
G, quz ingelligitur 2qualis C, reliquaF,
) . . < A
' non erit major quim E. eft autem &D
major quim C, hoc cft quim-G, ergo tota .
. D EmajorefttotaF G. Quare cum D E, -
, - &E.fint zquemulriplices ipfarum A B ma-
" joris, & Aminoris, &F G, ipfius C, qua }
“eft inftar dufuny confequentium, fitq; ED
multiplex primz AB,major quidem multi<
plice fecundz C,howreft major quim F G,
~fed multiplex tertiz Ahoc eft E, nonma-
jor F G, multiplice quartze C : Erit per 8.
' defin. major ratio AB,adC,quam A ad”>
eandemC. - o ) 4
. Etviceverfa Cad A B, habebit mino-
rem quam ad A quia viciffim, et quidem
F G major quimE;fed non cft major quim

PROPOS. 9. THEOR. 5. » .

8492 A, £ B,eandem habcans rationem ad
< C:fi%e C eandem ad A G B; femper AEF

B.,erynt agsiales.

I enim A,major foret qnam B, non ha-

S berent rationem eandem ad C,per pre-

cedemtem , quod- eft contra hypothefims
Negque Chaberet candem ad 4, & ad B, b

" RRO-

.




L 14 Elementorum
PROPQOS. 10. THEOR. 10.
85 A 2d C maferem rationem habear, P

B,ad candem C. Erir A, mafor quam B,
Ez Gice Serfafi Cad A haber maforem
- gmam 4d B; erst Bymajor yridm A.

' glcnimAeﬂ'er zqualis B, non haberet
N

proportionem-majorem ad C, & fieflet
minor haberet minorem per ansecedentes.
Et ¢ contrario C, ad A, & B haberet ean-
dem,fi A & B, eflent zquales, & fi A, eflet
major quim B; haberet C ad®,minorem,
quod eftabfixdum. | - . .
. PROPOS. 11. THEQOR. 11.

" 8i A ad B, €9 C adD, cadem fit rario,que E

ad F: orunt etiam ipfe eadem inrer [¢.
¢ Int G, I, H zquemultiplices A, E, C,
S & X, M,L 2quemultiplices ipfarum B,
E,D. Quoniam igitur uc E ad F,itaefttam

.. AadB,quim € ad D.ergo-per def 6.quan~

“do I, eft zqualis, major 5 vel minor quim
M,erunt quoque G & H zquales ipfis X &
L, vel una deficient, veluna excedent ; &
ideo per candem 6. defin. A, B: C, D. funt
proportionales,hoc eft,ut A ad Bitacft C
adD. A .

PROPOS. 12. THEOR. 11,

 Sb fuerit ¢t A ad Byira C 4d D,ES ita E ad

Fys€9c. erunt omnes ansecedentes ad orws -
Bes confequenies, wt wwa gdwnem G g.
W AdE, . : .
T : Suman-
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A gumantur G. H, I, zquemultiplices an«
L3

Y tecedentium, &K,L, M,utcunque ¢ques= -

multiplices confequentium : “ita ut per 1.

- tam fint mnléiplices, G,H,LipfariA, G B

fimul, qui G ipfius A:&K,L,M, ipfariiB,
D, F,ita multiplices, ut KipSus B. Deinde

uoniam rationes AadB,CadD,Ead F;
'?ilt}t czdem, ergo quando G, cft zqualis,
major, vel minor quam K, erit etiam H, &
I zqualis,, major, vel minor, quim L
& M: Atque adeo quando G major cfty
minor,vel 2qualis ipfi K; erunt omnes Q,
H, I,majores,minores, vel zquales omni-
bus K, L, M. Sunt autem G, & G, H,1, 2~
quemultipiices A, & A, C,E; & K,&K, L,

. M.zquemclziplices B; & B, D, F. ergo per

dcfin. 6. ut A,ad B,ita funt omnes,A, C,E,
adomnes B,D, F, -
. PROPOS. 13. " THEOR. 13.-

84 A'ad B candem rationem habuerst quim
Cad D;ar Cxd D, majorém 7:4)»: Ead F:
etiam A 4d B, habekit majorem, qnim
E ad F. T

q Umptis enim zquemuleiplicibus, ut in *
Ly

precedenti; erit per def, 6. G, (emper
major qudm K, quando H , major eft quim

L:at per 8.defim. quando H,major cft quim -

L,non femper I eft major guim M.Ergo ¢~
tiam Lpoteft-efie non major quim M,qui-
do G major cft quim K, & ideo per eanders

E- J‘Cﬁ"o

E
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o aefn.t.mai_or eri¢ ratio A adB,quimEadF.
“"PROPOS. 14. THEOR. 14.
P2 A adDirafir Cad D: Dico AES B, el

snaeffe aqnales spfes C, D; Gel wna exce-
" deve,Seltena defrcere.

) Xiftente enim A,v.g.majae ipsi C; ra-
EtioiA ad B major eff, quam Cad B, per
8. Sedut A ad B,1ta et C ad D : Ergo ma-
joreft ratio C ad D,quim Cad B ideog;

. per 1o.major etit By,quim D.fimillima e
ratiocinatio in reliquis.

PROPOS. 15. THEOR. 135.
Darres A, B, cwm c,xenultzflicilw- <, D
. Srntincadem ratioRe.

- Int enim exempli gratia in C, tres par-
S tes zquales ipfi A,nimirum E,F, G. E~
.xunt ergo totidem in D,nempe H, I, X, =-
quales 1pfi B;utque A ad Bita erit E ad H;
Fad L& GadK; & per12. ut Ead H, hoc
eft ut Aad B, it erunt omnesE, F, G, ad
ommnes H;LK,hoceft,ita erit C,ad D.
PROPOS. 15. THEOR. 16.

_ Ratio Alterna.

¥s A,ad B, ita fir C ad D: Diev peymurinde

T st Aad Coiraeffé Bad D: £G hoc gmande

omnes guatner magnitndines [unt cjuf-
dems generse, ’

" @ Int E, F,zquemultiplices ipfarum A,B;

& G, H, utcnnque equemileiplices ip-
Grum C,D.Ergo ut A ad B,ita crit,per am-

|

i

receds

[
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Liber Quintm. 9
vecrd Bad F; &ur CadD,ita Gad H; &
y perinnt EadFitaGad H; & per 14. B .

o &F, erunt vel una zqmales ipfis G, H, vel
e ) g
una excedént,vel una deficient, perg def.
6. ut.-A ad C, ita erit B ad D, funt enim E,

F, zquemnlriplices antecedentium; & Gy
. H, zquemukiplices confequentium,
Y PROPOS. 17. THEOR. 17..
Divifio Rationis.
© g2 AB, ad Byita fir €D, ad D: Dico dsGid
dendo offe ut. A, ad B, sta CadD.
. ;S L!m:}nnq E,E; G, H, omnes zguemnl—
Atiplices ipfatum A,B.C, D. eritque per
o 1. aggregatum EF , tam multiplex to-
tius A B, quimeft E ipfius A,& G H, tam
multiplex tothis CD, quim G, ipfius C:
Scd E & G, “untequemultiplices ipfarum
-A, C; ergo'etiom EF, & G H, funt 2que~
multiplices totaruin A B,CD.Sint quoque
aliz IK.earundem B,D, zquemultiplices.’
ergo per fecwndam,etiam F, I, & H,K,erunt
cartmdem B, D, aquemultipiies cum i-
ieur EF, GH,fint zquemultiplicesantece-
dentium A B,CD;&FI, HK conféquenti-
itin-B D.ergo per def. 6.E F,& GH, vel una .
etunt equales, vel una deficient, veluna
excedent multiplices F I, HK: quando an-
tem E F,& G H,funt majores quim FI, H
K; tunc demptis communibus F, H, rema-
sent E, Gymajores quim I & K, & quande
E. fing

R - e S
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fane minores; vel zquales, remanént ma-

jores,vel zquales; funtque E,G, zquemul

- riplices.ipfarii A,C; & LK, ipfarii B, D;ergo

ptr candenm def.é.erit ut A ad Byita CadD.

. PROPOS. 18. THEOR, 18.

Comporuo rationis.

n.A By ad B, itafit DE, &d EiF, Dico

componcndo, ur A C, ad B Cyitaeffé
DF, 415 F.

S In minus,ficut AC, ad BC, itaD F, ad
F Gyminorem EF, Ergo di%idemds ut-
.AB,adBCitaceritDG, ad GF, Sedita
.poncbatu,r qniam D E,ad EF. ergo ut DE,
.ad E F, ita-erit DG ad GF. Sed prima D

E,minor eft quim D G. ergo tunc per 14.

-etiam EF, minoreft quim GF, quod eft

abfirdum, Quod £ utACuad B C,itaef”.
fet D F;ad F G, majorem ipsi EF ; feque-

.retur EF, offe majotem G F, qua poneba-

tur mayor

. PROPOS. Ip.THEOR 19.

Prsota A B,ad totam C D,ita fit ablara A,
adablaram C: Dicoitagnogy effe rels-
gram B,‘J relqtmm D. ‘.

Ritenim per 16. permurandout A B,

Ead A;ital D, ad C; & diVidends ur B,

ad A;itaDad C; & sterum peimnrande

utBad D;zgaAad C,vel ABad CD.

» onserfiorationts.
Corel; V't AB ad B;tta Gt CD ad Dr: er—
. ge



e e

- de reliquis cafibus.

Liber Quimtss. 101 .
g0-di%idendo ut A ad B;ita erit C ad D; &,
¢onSertemdout B ad A; ita D ad C; & com-
pemendout B A ad AjitaD Cad C. €9 hee
gﬂ argumentari per comSerfionem ratio-
nss, '

PROPOS. 20. THEOR. 20.

P A ad B,tm/‘t D adE; (S ur BadC, ita

E ad F. Dico frnn.a A, D,Seleffe uma a-
gmz/e: extremis Cy F; Sel mafores , Gl
mimores, .
Uando enim A ,Cs funt =quales , tunc.
A & C habent candem proportionem’
ad B: SedutAadByitaeRDadE; &utC

_ud B,ita eft conGersemdo Fad E: ergoetii .

utD q;lE ita e F ad E; & idcireo per 9.D,.
& F,ﬁmt zquales. fimilis eft utxo in reh-

quis cafibus. . -
PROPOS. a1: THEOR. a1, .

. ’t«lad'B,:u/‘tE adF; €6 w2t Bad €\i2aD,

- wd E: Dicosternm A €8 D,%el una effe
41:441:.-: extrem C, E; Gel wBa mafores,
Gel ura minores.
QUando A major eft quim C,tunc A,ad
B, habet majorem proportionem qua
CadB;fedutA,adB,itaet Ead F; & ut -
Cad B,itaeft conSersgndaEad D : ergo‘E
ad F, habet majorem rationem quam Ead
Ds&ideoper 10.D ma)or eﬁ quam L& it3

B3 PRO‘—“'.




Hnnatd

‘o2 - Elementoram
PROPOS. 22. THEOR:21.
‘ ZAqualitas ordinata.

&trmﬁn,utm*o st A ndB, itaD mlE,_

& wr Bad (, 222 End Fystn xr praporna

S ftordinardietiam in plm‘l&m reruming, -

Discoex anAIxtﬂc ardmnra,xt A adC,
 sraeffe Dad F.
Pfarym A, D, fine zquemultiplices G,
H; ipfarum E zquemultiplices LK; &
LM, Fquemu txplxccs ipfarum GF. Ergo
pery. lut G ad1, itaeftHad K; & ucl adl,
ita Kad M; & per 20. primz G, H, erunt -
* na zquales, vel n{a]orcs » velminores ex-

itaeritD ad F.:
Quod fi pueterca, utC adN, ita fuent

+ . wempremyflam ut AadC,itaefle Dad F;&

itaF ad O. ergo per eandem cnt 1tcrum,ut
AadN;itaD ad O, &e¢
PROPOS. 23. T EOR, 23.
- ZEqualitas p% urbata. iy
P2 Aad 3, mz_/‘rz ad F3 g\:r BadC,ira
St pertxrbaré D ad £; Drco cx aqualitn-
] - ze pertnr&xm,m A adC, stagflé D ad F.
IntG, H, I, azquemulnpllccs trinm A,
S B, D; &K, I. M, zquemultiplices reli-
quarum, Ergoper 15.utAadB, itacll G
pdB;&ucEaiFica aLad Myfed ued,adB,
" ita

tremisE; M: & ideo per &\ defin. utAadC, ”

Fad O;fequeretur primo per demonfirasios

qma utAadCiitaeftDadF;&ut Cad N,

Fayres
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itaeftEad F: ergo ut Gad H, itaeft L ad
M.Itemper 4. ut Had KyitaeftI ad L.Cum
ergo ut G ad H,ita fit L ad M; & ut H adKy
italad L: ergoper21.G& I, vel ima erunt

.xzquales ipfis K, M,vel majores,velmino-

res; & perdef. 6. ut AadC, itaerit D'ad F:
& fiut C ad N, itaforet alia O ad D, &c.few
queretur codem modo,ut Aad N, ita effe
QadF. !
PROPOS. 24. THEOR. 24. ~
V2 A adBirafit CadD: £ ur X ad B, 510
Fad Dt Dico ut AEfimul,ad B, st4 cffa
C F fimnl ad D, . o
Am couGerrends, erit quogue ut B ad
E.itaDad F; &fic A, B,E, & totidem
C,'D, F, erunt ordinaté propottionalesa

Quare ut Aad E,ica erit'fer 22.CadF, & - -
" Componendeut AE ad EyitaCFad F: & fic

crunt iterum tresAE, E, & B, & tres CF,
F,&D;ordinaté proportionales:iterumngue
peraz.utAEad Biitaerit CFadD.. . -
PROPOS. 25. THEOR. 25. -
§i quarnor magwirndines A By, CD 4 A, €,
" proporeiduales faerins €8 A B waxima,
* ideoqy C minima: maxima , §5 mivima
' ﬁmn’Itermxt reliquss majores. o
'~ Oncipiantur tertia A, & quarta G, ut-
(, partes primz AB, & fecundzCD.
Cum igitur fit ut A B ad C D, ita ablatad,
-ad ablatam C; et per 19. reliqua By ad re-
LR E 4 i hquam
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liquam D, ut tota A B, ad totam CD. fed
AB,ponitur major C D: ergo per 14.Brerit
majorquam D. Additis ergo A,C;eruntA,
- B, C,majores quim A, C, D.
Propofitiones ab alsys addite.
PROPOS. 26. THEOR. 24.
Retio A ad B.fit major ratiome C ad D:D¥~
~ eo convertendo & ad A, minorem c/fé
: DadcC.. - \
. NAx_n ut CadDyitafit Ead B : eritque
© & \etfamratio A ad B, major ratione E
- &d B,ideoque per 10. A major quim E; &
per 8. ratio B ad A, minor quim B, ad E,
hocefl,quimDad €.
PROPOS.27. THEOR. 27.
. Ratio A ad B.fit mafor vatione C ad D:Dsw.
¢o permutando A #d C,maforem cffé
- Fad D. .
S Ieiterum ut Cad D,ita E ad B: eritque’
wt s pracedense A, major quim E.
Quare major erit ratio A ad C, quim E
adC.fednt Ead C, itacft permusande B~ ~
| adD.ergo major eRAad C,quim Bad D, »
i - PROPOS.-28. THEOR. 28.
. Raréo A ud B,major fit yariome € 4d D:Di-
¢o componendo A B,ad B,maforem ef~
R JéCD, adp. v
U—T Cad D, itafit Ead B; eritque ite-
.&A rum «,major quam E; & .4 B, major
A quim,

et

BT —
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Liber Quintns. 15
quim E B;& per 8. ratio 4 B, ad B, major
ratione E B,ad B,hoc cit, ratione € D, ad
D;quia compomends ut £ B ad B,ita eft CD,
ad D,

PROPOS. 25. THEOR. 2.
Rario A T ad B, fir mafor ratione CD ad
D: Dico dividendo 4 «d E, majorem
effe C ad D,

u TCpadD,itafit E8ad B: eritque

A4 B, major quam £8;& dempta com-
munt B crit .4,major quamE & per 8.ratio
AadB major ratione £ ad B,hoc citcad ;
quiadsCrdemdout Cad v, itacft £ ad B,

PROPOS. 30. THEOR. jo.
Rarie A B ad B fit major ratiome C L,adD:
Disco per converfionem rationis, A &
ad g, minorcm effe ¢ v,adC.
NAm dsGrdendo per 29, erit quoque £
ad B major,quim Cad D; & conGer-
tendoper 16. B ad A,minor quim D, ad C;
8 componends per 28. 4 B, ad A, minor C
D, ad C.
PROPOS. 31. THEOR. 31.
Ratio A «d D fit major D ad E; £ B ad C,
major Ed F : Dsco ot zqualitate ordi-
N2, A od C,maforemeffe,D,ad F.
u'_l‘EadF, itafitGad C; &ue D ad £,

ita Myad G. Quoniam igitur 8,2ad C.
major et quim £, ad F,feu G, ad C; eric B,

major G; &ratio A,QJEG,majo: rw’on_g.lé
. s C

adct a -
:\/acqma 90 ad

04 ™ G
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te¥ ‘ Elementorum | A
ad B: cft autem A,ad B major rationeD,ad
" E;hoc eft H,ad G. ergo A, ad G, major eft
ratione H, ad G; & 4,major quim H.Qua-
reratio A, ad C;major eft ratione H,ad C;
utautem H,ad C; itaeft ex equalirare or-
dinata D ad F. crgoetiam A,ad C, major
eft ratione D,ad F. : '
Idem verum eft in pluribus terminis ;
poflunt enim reduct ad 3. ficut fadum eft
mnaa. . o
PROPOS.'32. THEOR. 31.
Major firvario And B,guim E <4 F ; €5 B
. ad C;mafor guim D ad E:Dico cx zqua~ --
_ litate perturbata, A.4d C, majorem cffé
" yvatione D ad F. : .
LI T D,ad E,ia fit G.ad ¢; & H, ad G; ut
E,ad F: eritque ratio B,ad C,; major
ratiope D,ad Ethoc eft, G,ad Gjideoque B,

. major quim G; & ratio 4,ad G, major qui
«,ad B. per 8. Sed hiec major cft quim-E,
ad F, feu &, ad G:'ergo -f,ad G: multo eft
major ratione H,ad G:& 4, major quimHA:

. & ideoratio 4,ad C, major ratione H,adC.
Séd ut H,ad Gjita eft ex agualitare D,ad £ <
ergo A,ad C,majdr eft ratione D,ad F. ‘

 PROPOS. 33. THEOR. 33.
“Ratio totims AB ad tokam CD,major fit ra-
, téone ablare Ayad ablatam C:Dico ratio-
: memveligne B, ad veliguam D;majorems
i < fffarorim gh roram, Co
| e € Nam
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NAm permurando per 17.evit major ra-

L N tio.7B,ad.4, quimCD, ad C;& per con-
Gerfiond rationis,hoc off per 30.ratio458,ad
B,minor ratione€D,ad D;itcrumq;permu-

#ando A B, ad € D,minor ratione B, ad D.

PROROS. 34. THEOR. 34.
84 fins quorcang, magmirndines A, B, C,08
.alie D, E, F, ipfis numero aguales, firg,
major ratio A,ad D,quim B, ad E; stem
B,ad E,mafor guim Cyad F: Dico ratse-
#nem AB Cadomnes D E Fymajorem effe
rarione B Cy ad E F; msmorem gmb"ﬁ Ay
wd D; 8 majorem quim C,ad F. 8
CUm enim major fit 4, ad D, quim 2,
ad E;erit per 27.permurande major A,
ad B,quim D, ad E; & componendoper 28."
«1B,ad B, major qui DE,ad E, & srerss per-
wutido,major.48,ad DE,quim ablatzB,ad
ablatamZ.Quare per 3 3 .reliquz.4;ad reli-
quam D,major erit quim 4 B,adD E. Ea-
demque ratione, erit 8,ad E, major quim_
totius BC,ad toram EF.multo igitut major’
erit A,ad D,quim BCtotius,ad totam EF;,
& permurando A;ad B C,major quam D,ad
EF; & componends A B C, ad B C, major’
quim D E F,ad EF. & ‘rurlus permurands’

.omniii 4 B C,ad omnes DEF, major quim’
- B Cyad E F,quod eft primum. ' '

Cumque 4BC,ad DEFfit mai'or q'lliml“'
€,ad EFjerit per 33.reliqua A;ad reliquam’
R k¢ v Damd

1Y
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D,major ndm totius . B C,ad totnm DE
F,quod eft fecundum.’

‘}(urfus ex co quod ratioB, adE,maJor eft
quim C,ad F(equitur permurando By ad C,
efle majorem £,ad F; & componendo totins
B C,ad C,majorem totius E F,ad F, & rur-

ﬁIS)enmmmda BC,ad E F,majorem C',ad Fo .

eft autem ratio 4BC,ad DEF,major quim
B C‘,ad E Fyut oftendimus; multo ergo ma-
jorerit A BCadDE F, quem cad Fquod
eft tcrnum

Jam vero fit quoque C,ad F, major quam
G,ad H. Entque per demonfirara major ra-

) txoB,ad E,quim B CG,ad EFH; multo igi-
tur major 4,ad D,quim 5CG, ad EV H; &
pemmmmlo Aad BC G;ma;or quimD,ad
E FH,& rampam»do major £8C G, ad B
CGquimDE i H,ad E F Ii,&)ermntan-

" do ABCGadDEFH, ma)orquamBCG '
ad £ F H,quod eft primum.

Cumque fit major ratio totius 4BCG ad
totam DEFH, quam ablatz B CG,ad abla-
tam E F H; erit & reliqua 4,ad reliquam
L), major totius 4 B C G, ad totam DEf({,
quad elt fecundum.,

Quoniam vero ut in tribus demonfiratii
efl,major eft B CG,ad £ F H,quimG,ad A,
& major A B C G, ad D EF H,quim BCG,
ad Z & Himulto major erit A BCG,ad DE
l-'fl,quam ultimg G, ad ulnmam H, &i ita
de plucibus, . - EUCLI-

e

Py

Lo
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-
. ELEMENTUM

; SEXTUM.

;‘ DEFINITIONES.

, v Imiles ﬁourz re&ilinez lunt, quz
1. Sangulos angulis habent zquales, &

circa ipfos,latera later 1bus propor-

tionalia.
-2. Reciprocz funt , cum in utraque ante-

" minifuerint.

3. Lincav. g. AB, fe&a erit media & €x~
trema ratione; cum tota
A C B AB cum partibus A C.
* meei —~ —CB, fucrint continug

2 : propornona!cs ,
b 4 Altxtudo  figure,cft linea perpendicula-

ris,d vertice in bafim da&a.

;& §» Ratio duarum magnitudioum , dicitur
! compofita ex tot rationibus, quot integ

.eafdem continvantur. - :
ABC D hoceft, fiinterA, Cy

intercedat/B ; propors
¥ tgo Aad C,dxcmxr compoﬁta, X ra:xo-:
. E7- e

.

ced»ntcs,&confequcntes rationum ter-

e e g

1
<
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ne Ajad B;& B ad C; five hujufmodi ra-
 tiones interjeéte fint czdem, five non.

Jeem ratio A,ad D, componi dicitur, ex

rationibus, A, ad B; B,ad C; & C,ad D.

.

.propterea quod diétz rattones inter.

terminos A,D,continuentur, per-inter-
jetos terminos B, C.

Defin. 10. Libri .
ABCD q;mdo omnes propor-

tiones mtcr;c&z funt

czdem,tunc ratio ,1dC,d1c1tur per com-

pendium efle duplicata proportionis A, ad
B: co quod cadem ratio, fit bis continuata

per communem terniinum B;&A,ad D,di- e

.eitur triplicata ejufdem, quia ter contmu—
atar-per terminos B, C. &c.

Scholistns,

N duabus iftis definitionibus explicandis
Imultus quidem fuit Clavius, non tamen
fuperﬂuus. Quinta enim qua definit com-
pofitionem rationum , fae debuit reftitui
integritati, & quorundam expofitiones fal-
fz fuére detegendz, &reijciende. Nam
quod in vulgari definitione habetur,deno-

minatorem rationis compofitz , fieri ex. -

mulnphcatxonc dcnommatorum rationid
eomponentium,non ¢ft Definitio,fedThe-
#rema,neque o in fenfa nfirpatur ab'Eu-

o - ' clide,

)
o
s
1



Liber Sextm. tri
chdc,ah)fque Géometris, utwidere eft ad
“propofitionem 23.in qua oftenditur,ratio-
nem parallelogrammorum , componi ex
rationibuis laterum,qua funt circa angulos-
gquales,continuando di@as rationes com-
ponentes in tribus terminis, & demonftri-
dorationem pfimi ad rertium , ‘quam Eu-
clides perdefinirionem §.vult efle compo-.
fitam ex intermedijs,eandem effe cum ra-
tione, quam habet parailelogrammum, ad
parallétogrammum. Unde manifefte colli~
gltur,dchmtxoncm compofitionis vulga-
rem,non efle ex fentétia Euclidis pofitam,
fed #b alio aliquo immutatam. Ex fenfis e-

-nim cmnpof itionis vero, non poteﬁ alind
inferri 'nifi quod rationes componentes,
pofite intcr duos terminos habentes di&td
rationem compofitam, poﬂint continuari,
faltem oo ordine quo proniiciantur.Quod
autem interponi poﬂ'nt ad libitum,videtur
potms pctcndum i Theoremate peculiari,
quim 3 definitione generali. Atque hoc

. eft quod hic peculiari lemmate dcmon..
frandum fuﬂ:tpx. :

Lemma.

S Iratio v.g.A 3d B dicatur c0mpoﬁt:r,

g CX ratxombus a. €. i: Dico éagdem
;ompom, ex cifdem quocung; ord#R po~

tis,

/ 3
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tis. Hoc eft,inter duos terminos A B, lici-
tum efle continuare di&as rationes totics,
“quoties poflunt inter fe mutare locum. jux-
ta Regulam ad initium Sphera pofitam, u-
bi Clavius difputat de numero, &ordineE-
[ementorum,eftque fequens.

Regnla mutationuns.

Umantur tot numeri in jerie naturali
S quot funt res propofite:multiplicati e-
nim inviccm , producint fimmam niunta-
nonii: quz pro duabus rebus eft 2.pro tri-
bus 6.pro quatuor 24. pro guing, 120.&ec.

- ) ntviderc eft
Ser.! . in calculo

y : hic adje&o;
. M‘uta’t. ‘nat.; Res & manife.

, 1 | A flinsin qua-
pro duabus. 2! 2 | B tyor exem-~
pro tribys. 6.3 |1 C plis, ad fin-

4 D

. pro quatuor.- 24

pro quinque. lzo! §«] E . tiones ex-

’ - &e & 3N tenfis, quo-

v ' * rum confi-

deratio , & comparatio plurimum facit ad
abbreviandam demonfirationem.

 Pri-

gulas muta~

e - e M e

'
. e
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Primum exemplum dunarum revant,

e
i3 eaifsy|i
c| 4|l cr1aié6 |1

_ Tertium exemplum quatner rerxm.

a e i o

I‘BC'IO 7{eaiof13 iaeo{xg daci]
tiacol 8/edoil14lisoel20loaie
3[(aieo] glelao 1,‘1cao it oeal
4jaioe{1o'cioa 16'icoa 2270¢cia
slaocei n{eoal 17 ioac 23 oiae
6 aoieliz coxa'xs 1o¢ca 24 oxca

- >

: Quar-
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In primo exemplo,videre eft duas feries
in tranfverfum,notatas literis a,e &fub fin-
gulis mutationes fingulas. & duas in uni- -
verfum,quia fingulg literz non poflunt oc-
cupare primum locum fzpius,quam femel. .

In fecundo exemplo, funt tres feries, in

“tranfverfum,denominate i tribus literis a,
e, i, &fub fingulis funt duz mutationes. -
quia fingule litere poflunt occupare pri-
mum locum bis,hoc eft toties,quot in pri- .
mo cxemplo erant mutationes in univer-
fim. unde¥n fecundo exemplo funt muta-
tiones ¢,

In 3.exemplo funt quatuor ferics tranf-
verfz,denominatz 2 quatuor literis a, ¢,1,
o, & infra fingulas funt 6. mutationes, & ia
nniverfum 24. . T

In 4. exemplo fint quingue tranfverfx
feries,denominata i quinque literis a,e, i,
o, 11, &fub fingulis,mutationes 24.qu¢ mul-
tiplicatz per quinque faciunt 120. &c.

" Alréra confideratio eft,quod in fecundo

exemplo,prima duz literz ferierum, s, ¢,
Io tertio,prima tres ferierum a, €, 1, & in
quarto, prima quatuor ferierum s, e, i,0.-
fint ezdem, licet non codemordine pofi-
tz.&idem verum eft de pofterioritus lite=

-ris uleimarum fericrum,qua m 2.cxeniplo
funtiterum, deza, ¢, 3. tres a; e, in 4.
quatuora,e,i; o. -

Poftre-
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Poftremo. in omnibus feriebus prater
. literas quz primum locum occupant, reii-
que funt exdem, cum ijs quaz ponuntur in
capite.

Ex hisgen cralibus céfiderationibus,for-
matur lematis demonﬁratlo,eadcmq, quo
ad precipuas partes communis,hoc modo.

Pro omnibus exemplis termini rationis
eompofitz crunt AB,& componentes eriig
vel duz a,e_,vcl tres a,c,l,vel quatuor,a,c,
i,0,vel quing; a,e,i,0,n,8c. ita ut per def.
s.inter A, B,poflict continuari,vel duzra~

N

. a L e tiones 3, €, pera-’
A C B num terniind in-
- termedium C, vel

a ¢ 1 tres a,e,i, per du-

. A C - P 13 os C, D, vel qua~

i o tuora, e i,o,per
A C D E B ﬂesc D, E, vel
quinque 3, i, o,

A Cc Dl E° B ngex quatuor C,

Demnﬂmtto primi exempli
: a Einde pro-pri-
1 } A . D exemplo
Ce prztcr terminos A
2 { G 1 H CB, quibus conti-
. nuantur duz ratio-

pesaje¢;continuentut in alijs eribus termi-
-t . ‘nis

~



.

112 Elementorsm

nis G, I, H,- ezdem proportiones ordine

mutato , itant ratto Gad I, fit ¢, & ratio 1
ad H,fit a. Dico rationes A adB, & G adH.
efle eafdem.Cum enim ut A ad C; ita fir 1
" ad H;&#icut C ad B,ita G ad L.eigo per.2-
quahtatcm ordinatam, erir quoque ur A
. adB,itaGadH; fd G ad H, compomtur

per deffs. 5 kex rationibus ¢,2. ergo etiamA

ad B,componitur ex eifdem. hoc cft ratio
Aad B, compomtur, tam ex rationibus a,
c,quam ex rationibus e, a.

, Demonfiratis 2. exempli.

o ' .a ° i N fecunde
1A C D  B~lexemplo prg-

: o Z R ter terminos A
3.6 1 X HC‘;D B, quibus

I . cotmuantur ra-
1 .2

. A
f tionesa, e, i.
56 I K H primi cafus fe-
cundi exempli fuperius pofiti, continyen-
tad ih alijs quatuer terminis G, 1, K,H,ra-
tionese, a, 1,ur habéntur in tertio caf, &
rationes j,a,¢, ut habcnmr in quinto.
Quoniam i 1g1rux in pnmo & tertio caf'u,
mter AD,& G K,continuantur duz ratio=
' ncs,a,c,utcunquc, crgo per demonfiratio-
nem primi exempli,ut A ad D,ita eritG ad

X,ut autem D ad B,ita eft K ad Hiergo per

Zqualitarem ut A ad B,ita erit G ad H.

P

T el e s e ey -
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In quinto vero cafit quaniam rationes a,
e,fint continuatxe inter po(}cnot es tres
terminos LK, H,idcout Aad D, ita erit I
,ad H,& quia prztereant Dad B, ita eft G
ad Lerit rurfus per xquahtatcm ut A adB,
itaGad H. Cum igitnr G ad H, in tertio
" cafit componatur ex rationibus ¢, ,i; & in
quineo ex rationibus i, a, e;manifeftu
el candem rationem A ad B, non {folum
componi ex a,¢,1; fed ctiam ex ¢,3,1; & 1,
a2, e
Rchqm cafits 2. 4. & 6. reducunrur ad
tres priores 1.3.& 5. mediante tertia con-
fideratipne, ex qua conftatin fi fingulis feri~
cbus,-primas literas efle eafden, Bgch-
uas quotcunque fint non differre nifR po- -
Atione. talesfuntin erc a, literze, 1 in
- ferie e, liter® 2,1, & in ferie i, literz a, €.
Que ficut in preccdenti demonfiratione,
ex oo quodin 1.& 3. cafu componentes 2
-©, € a, fant fimiles, & reliqua utrobique cﬁ
eadem litera i i, oﬁenﬁ:m eft,ur A ad B, ita,
efie G ad H. ita ctiam hic, quoniam in 1.
& 2.cafu,e i31 e,funt fimiles, & reliquaa,e- -
adem,valet eadem confequentia, hacefl, -
wt A ad B,itaefle G ad H, fiinter A, B,per
C, D, continuentur rationes ay ¢, i, primt
cafus; & inter G, H, perl &K, rationes a,
&, i,fecundi cafus.,
Similiter fi pct G, I K,H, contmuentur .
ratio-
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€ i _rationese, a, i,€,i,8,
C D tertij & quarti cafas;ue -
= GadH, inz.cafy, ita
: e a it h 2
eritG ad H,in 4.Vean-
311G I X H ’ -
: tem G ad H, in 3. cafy,
’ € 1 F it oftendimus efic A
4+ |G 1 g H ita_oftendimus efie
ad B,in primo cafu.Er-~
goetiamut Aad B, itaerit Gad H, in 4.
caft. ) : .
Denique in 5. & 6. cafit omnia funt fi-
milia, & confequenter manet etiam de-
monftratum totiim fecundum exemplum.
hoc efirationem A ad B, componi ex rati-
onibus 2,¢,1,guocunque ordine pofitis.

Demonfiratio relignornm exemplornm.

In reliquis exemplis non eft alia diffe-
rentia, qiam quod in ipfis rationes com-
ponentes fint plures tribus. Methodus au-
tem demontfirandi eft eadem. Rationes e-

‘nim componentes qua habentur in capite
fingularum ferierum, reducuntur ad ratio-
nes primo loco propofitas, & ad has reli-
qua 5, que fab ijfdem capitalibus, fubijci-
untur,non aliter quam faGum eft in pre-
ccdenti exemplo, ‘

' Corollarisms.
Hlﬁc ficentiz permutandi rationes ¢6-
ponentes, pato corollariorum titulo
: , C aine@i
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annedi pofle non inutiliter nonnulla eo-
dem fpe&antia.

Primum eft. Compofitionis campum
patcre latiffime, ut appareant rari, quiip~
fum pervagentur. Qinnis enim ratio pro=
pofita, .quamvis mon-conmponatiir ex qui-
.1?uslibet,componiturtamen ¢éx quotlibet;

. imo unam.tantum fidemas,componitur ex - -

:quotlibet & quibusli=
a e i o bet. Sintduzmagnie=
A C D E B tudines A, B,hiben~
. " tes .quamcunque :ra-
‘tionemjinterquas ftatuantur-quotcunqne,
‘& aliz quecunque :magnitudines €juldem
.generis C,D,E.eritque cx vi defin.§. ratie
A ad B compofita ex rationibus A ad C,'C
-ad DsD ad E, &E ad'B.Neque dibium eft,
i prioréseres fuiffent v.g.rationesdatz a,
e,3,edfdem continuari pofie 3 magnitudi-
‘ne A;per aﬁquos terminos.C, D, E, wlque
ad E,:atque ita'folum ‘manere pofiremam
rationem o,inter E:& B, quzfolanonpo-
teft aflignariad arbitrinm, fed determinas
“tur eo’ipfo quod reliqua :fint continuata
‘per terminos C,D,E, . '
:2..Coroll. .Certum -eft ealdem :rationéd
.componere cafdem , & eafdem «componi
-ex eifdem. hoc eriim fequitur -ex definiti-
-one immediate. Quare firatioAad B, &
.F ad G, efteadem, & prior Aad B.fit
T : F - compa-
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, compofita ex 3, &1,

1 o wy oseritetiamFadG,

A C D E B ex ijfdem compofi-
ua .o ta.& vice verfa,nul-
AlC la habita ratione or-
i e a o dmls, quod attinet
F H I K G rationescomponen-

tes.

3.Coroll Et hinc deducitur hec aliaton-
fequentia. Sirationes a,e,i,0, per termi-
nos C,D,E, fint continuata inter A, B; &
inter F,G, per terminos H,L K, fuerint ¢5-
tinuarz ezdem; & hoc modo permutate i,
€:2,0:1ta & conftet ficur Aad C, ita effe I
adK,ut CadD,itaHadLutDadE, ita F
ad H; fequitur etiam reliquas,E ad B, &K
ad G,efle eafdem.’
" 4. Coroll.Sia,e,i,0,componant: rationes

"AadB,&Fad G, utin przcedentl exem-

_ plo,abijciaturque utrinqueratjo a,relique

non component quidemrationem A ad B,

vel F ad G; component tamen ahquam a-
_llam eandem.

§.Coroll. In eodem cxemplo firatio v. g.

‘A ad Choceftratio a, dicatur compofira

ex alijs v.g. ex rationibus u, a, ita ut ratio
AadL, fit ratxo w,&LadCG, fica. ﬁzquxtm‘
non folum rationem A ad B, comporii ex
‘rationibus u,a, ¢, i, 0, fed etiam rationem
Fad G, lrem ﬁdema:ur ucrxmque ratio a, -
o ‘etiam
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etiam compofitas ex reliquis u,e,i, o, effe

- eafdem. quamvis ita compofitanon fit ea-

dem cumg ratione A ad B, vel Fad G. Hu-
‘jufmodi argumentationem licet videre 2«
pud Pappum 5. 7. propofir.142. '

6, Parallelogrammum AD, cum non

D F occupat totam lineam AB,

"\—;_I" '”‘l ficut occupat -parallelos

! _ ! grammum A F;dicitur de.
A C B fcere,vel deficiens. Paral "

-lelogrammii vero AF, quod -

occupat A B, majorem A C; dicitur exce-

dere,vel excedens,parallelogrammo CF. -

PROPOS. 1. THEOR. 1.

Triangwla A B C,DEF;item parallelogrames
ma C G,E H,inter eafdem parallelas, e-
Jufdemy, aleitudinis funt inter [¢,%2 ba~
fs B C,adbafimEF., . -

. o : .
. Int BLIK,XL,2qualesBC, &FM, M

N,zquales E F;hoc eft BL,FN fint ba- -

- fium multiplices;ne@anturque A LA K, A

L, DM, DN; Eruntque triangula ABLA .
IK,A KL per 38. pr.zqualia,ipiA BC, &
fimul tam multiplicia ¢jufdem,quim eft &
L multiplex bafis 8 C, fimiliter, triangula
D FM,DMN, tam erunt multiplicia tri--

anguli D E F,quim cft bafis FN;bafis EF,

Fz Quan-
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Quando autem B L,zqualis eft FN ; fem-
per triangulum A BL, eft zquale tnangu-
1o D F N;& quando 2 L,major eft quim F
N,etiam triangulum eft majus triangulo;
&quando ‘minus,minus. Quare per 6.def.
it BC,ad E F,itach mangu.lum ABC,ad
tnangulum DEF.
Parallelogrammaautem CG, EH furre
dupla triangulorum A B C, DEF per 41.
pr.ergoper1s. guinri, ut triangulum ad
triangulum,hoceft, ut’bafis 8'C, ad bafim
‘EF, ita eft parallelogrammum ad paralle-
logrammum. _
PR'OPOS. 2. THEOR. 2.

In trfd»g‘ula A BC, DE, fitparallela B C: '

" Dicolatora AB, A C,[¢80a offé properrio~
- naliter in D, €3 E: £ guando [6Ga fiame |
proportmnaltter;rec?dm D E,e[c‘ paralles
S dam'BC
‘U&z enim B E,CD, faciunt per 37.pr.
' D zqualia triangula DE B, ED C; &i-
- “deo per7. .qusnss habent eandem rationem
ad trianguliim A D E. SedratioD E 2, ad
'ADE, eftuthafis 8D, ad bafim DA: quia
triangula E 8 D, E D A,funt ejufdem alei-
tudinis:& ratio ED C,;ad AD E,eft ut ba-
fis CE,ad AE;wtdemonfirarnm eff im pra-
cwdenti Ergoper 11. gm;m,ut D3, adD i
AjitackCEadEA. .
Vue verfafintA Daad D Bjitafit AE,

ldl
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2d E C;habebit triangulum AD E, ad tri-

. angula DE B,E D C,rationem eandem. &

idcirco eadé triangula D E B, EDC;erunt

- zqualia. & D E,. B C parallelz per 39. pr.

PROPOS.3. THEOR. 3.
Rella A D focer angulum B A Cbifariang:
Dicout A Byad A Citaeffe fegmentnm
B D,4d D C.ErGsce Gerfafi ut A BadA
" Ciérafit BD,ad D C; Dico, A D fécare
angulym B A C, bifariam.. o

. g It B E parallela 4 D, & occyrrat C.A in
L9

E.Ergo per2g. pr.anguli4E B, ABE
fl'mt zquales 2qualibus D2 4 C, DA B: & -
ideo pers. pr. 4 B, A E,funt zquales. Ut
putem A E,ad A Gyitaefb per2. B D, ad D
C.ergoetiamut 4B, ad A Ciitact BD
adDc, .

Deinde fiippofita eadem confiru@ioney
fifitut BD,adD C, itaaABad £C; cum
per 3. etiam A E;ad £ G fitut BD,ad DC3

“erit quoque ut . B,ad £ C,itaA Ead ean-
‘dem AC;& idcirco 4B, 4€ funt zquales, &

anguliadbafim RE , zquales. Eft autem
propterparallelas £ D, E B, D A Gequas
lisipfi4 E B; & D4 B,ipfi 4.B E.crgo =
tiamifti fint 2quales..- i
PROPOS. 4. THEOR. 4. .
Triangula A B C, D-CE, [int aquiangnla :
Dicocirca aqieales angulosA,D,latera A
By A C, effe proportionalia latérsbus D C5
"UF3 - DE
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" DE (Se. €5 Homologa,fubrendere angm~
fos agqmales. ;
Atera B C, CE adjacentia zqualibus
angulis , continuentuf in eadem redta
B CE; ita ut 4 B C,fit zqualis D CE, /& A
"CB, ipfi D EC, ficenim erunt 4 B,D €&
«1 C, D Eparallele; & E D, B A protraltz
conftituent parallelogrammum € F eritg;
A Czqualis F.D,& A F,ipfi CD,pex 34.pr.
& per2. hufus erit,vt A B,ad 4 F, hoceft’
. ad CD:ita BC, ad CE. & permutando it
A B, ad B C,ita CD,ad CE.itemut B C,ad
CE,itaeft FD, feun CAad E D; &iterum
permusandout B C, 3ad C A, ita CEad ED.
Denique ex eoquodut £ Bad B G itaeR
CD,adCE; &utBC,adC 4, itaCE ad
E D ; fequitur ex aqualitate ordinara, ut
AB,ad 4C, ita efleCD,ad D E. Atque
exhac ipfa demonftratione eft manife-
ftum, tam antecedentes terminos, quam
confequentes, hoc eft homologos, opponi
angulis zqnalibus. C
_ Corsd.Conflat etiam parallelam CD.vel
« C, abfcindere ex toto triangulo FBE,
triangulum fimile.y
PROPQS. 5. THEOR. 5.
Triangnla A B C,D E Fhabeanr latera la-
zersbus proporsionalia: Dico latera ho-
mologa opponi angulss aqralibus. B
ANgulis B,C, fiant zquales G5 F,G FE: .
A . . Blitm

I
1

|

|
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eritque per 32.p7. reliquus G, 2qnalisreli-
quo 4, & per 4. hufus erunt circa zquales
angulos latera lateribus proportionalia,
hoceft, ut.£28,ad B C, itaerit GE,adEF.
Ut antem A B,ad B C; ita ponitur cfle DE,

‘ad EF.ergo etiam utGE ad EF;ita erit DE
.ad eandem E'F. &ideo per 9. quinti GE,

D E, erunt zqualcg. neque aliter demon-
firabitur G Fzqualis D F atque ita erunt
duo latera G E,G Fzqualia duobus late-
ribus D E, D F. eftque bafis EF commu~
nis: ergo per 8. pr. non folum angulus D,
erit 2qualis anguloG,fed ctiam reliqui re-

‘liquis: & quidem jlli erunt zquales,quibus

homologa latera opponuntur: & quia GE
F,eft zquiangulum « B Cierunt ctiam 4 B
G, D E F,difto modo zquiangula.  °
PROPOS. 6. THEOR. .
Ciren agriales angulcs B, £ D E F, fin? la-i
‘sera proporisonalia: Dico rriangula effé
aguiangula, &5 angulse aqualsbue flb-
“tends larera homologa, ;
Flat iterum triangulum G E F, zquian-
gulum triangulo £ BC, ut in preceden-.

“tiy eritqua iterum G E,zqualis D E, & quia
_¢irca zquales angulos D E F, GE Flatera
. D E, EFfont 2qualia lateribus GE,EF.e~

runt triangula D E F.G'E F, penitus 2qua-
lia. Sed G E F,eft ipfi 4B C,zquiangulum;

ergo & D E F. & ideo per 1. habebunt e

Fea tia @
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tiam reliqua latera circa reliquos angulos:

‘proportionalia &e. -

" “PROPOS. 7. THEOR 7. -

“In trt'an!nl.v}- A BC,D E F,fint equales an- . .

L85 A,D; 3 latera A C, C B, proportio~
walialateribus D'F, FE, 8 reliqni an-

:nlt' B, E, ﬁnt‘mi'ﬂarc:‘, Gel mon minores -

" yeflo: Dico triangalis effé aquiangnla,
g Int primoanguh F, Bnvinores reto, &
'\

fi fieri poteft angulus AC B, fit major . .

angulo F. Fafto igitur angulo ACG, 2=
quali ipfi F; erunt duo triangula ACG, D
F E,zquiangula,& per 4.eritut D F,ad FE,
- itaAC,ad CG;fed ut DF,ad F E, ita po-
. nitur AC,ad C Brergont AC,ad C G,ita
~ efteadem A.C,ad CB. &proprerca CG,
C B, erunt per g, gusnss zquales, & anguli

C BG, CG B, zqualcs pers. pr. Eft au~

tem B acutus,ficut et E; ergoetiam CG

- B. reliquus vero C G A,quem oftendimus:

zqualem acuto E; erit obtufiis. quod eft
abfurdum. . -

Siauteny anguli B, E, ponerentur éfle
non minoresreto; effent in triangulo ifo-

fcelio C B G, ad bafim duo anguli obtufi,

quod eft fimilitcr abfirdum.Quare necefle -

eft angulum A C B,zqualem efle angulo F:
8cper pracedentem, triangula efle 2quian-

gula; &ﬁnlﬂia- . )
T PRO-

— e e r——— .+ o — e
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PROPOS. §. THEOR. g.

¢ - Imtriangulo A B C fir angulws A reltus,£8

|

{

’! .

A D,adbafim pﬂ?enditnldré: Dico tri-
" angwle A D B, ADCeffé fimilia tors,
Stenim re&us AD B, zqualis reGto B
A C; &B eft communis : ergo reliquus
@qualis eft reliquo. fimiliter AD C,2qua-
liseft B A C;& C communis. ergo.. .
Coroll. Hinc fequitur per guartam bujsie,
BD,DA,DC,efle continue proportionales,
& A B, efle mediam proportionalem inter
C B,B D; & AC,mediam intex B C,CD. -

PROPOS. 9. PROBL. 1.’
Adara reda AB.partem imperatan anfer
re.$.g. duas teriias,

Umantur in alia A C,tres partes 2qua-
2)lesAD, DE, EF; & duzpartes tertiz
fint AD E. Du&i igitur F B, & E G, ipfi F*
B parallela;erit etiam A G dua rertiz to-
tins A B, per 2. quiaut AF, ad AE, iracft
A B, ad A Go ' T -

. PROPOS. 10. PROBL. 2.
Sefla A Bwtcungne inC, D : aliam E Ffsu
- milizer fecare. ) .
E&2EH,HLIG, fumgntur 2quales
R partibus A C,CD,D B; & per H, Ldu-
canturparallele ipfi G F: eritque per 2.
ut E H,ad HL:ita EMad M L: &du@i alid
H O N, parallelaipfi EFF, ut HIad IG, its
: M

«orit
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" erit HO,2d O Nyhoc €t M Lyad LK, quia

< per34.pr- HO, ON funtzquales ML,
LF. : :
PROPQS. 11. PROBL. 3.
f

Datam rationem A By ak A C; continnare.,

PG AT, fumatur 2zqualis BD, ipfique B

C, agatur pajallelaD E: eritque CE,
tertia proportionalis,quiaut A B, ad BD,
_ hoceft,ad AC, itaeftper 2. AC, ad CE.

 PROPOS. 12. PROBL. 4.

" Yyibwe darss 4 B, BC, .AD, 7urtm'jn;
’ portionalem adfangeres.

IPﬁ B D; agatur paraﬂela‘C E; eritque ut |

AB,ad B C,ira AD, ad DE.
~ PROPOS. 13. PROBL. 3,

Imtcr daras A B, BC, mediam proportionds

lems inSensre.

Irea A Cjcompofitam ex AB,B C,de-
{cribatur centro E,femicirculus: Per-
pendicularis. enim B D;erit per corellarsi-
-wm oflaGe;media proportionalis inter AB,

A -4 ’

PRO..

R
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\ ~ PROPOS.14 THEOR. 5,

I Parallelogramma B D, B F.finr ;934[1'4,55'
wnguls ad B,fint eguales: Dico latera effé

. reciprocé proporsiowalia, ut A B ad B G,
) staeffé BE ad BC.ES [F lateracirca a-
" quales angnlos dicke modo finr propertie-

- . walia: parallelogrammas aqualsaeffé.
~ Onjungantur parallelogrammaad an-

\_ gulum B, itaut AB, B G, fintunali~
_nea gontinuatafac enim ratione,erunt €-

- tiam B E, B C,una linea continuataper 14+
p7- Ex concurfu autem D C, F G, in H,fit
tertinm parallelogrammum B H; cjufdem
altitudinis cym parallelogrammis BD,BF: -
‘Etidcirco per 1.ut BD, 3d B H; ita erit A

. B,adBG:utqueBF,ad BH.itaBEad B
" C.SedBD,&BF,ad B H, eft unfa cadem-
que proportio per 7. guints,ergo etiam, ut
AB;ad B G;ita erit B E,ad BC. .
Vice verfa, fifueritutA B, 34 BG,ita

B E ad BC;hahgbunt BD, BF eandem
_proportionem M B H; ideoque B F, BD,

crune zqualia per 9. guints.
PROPOS. 15. THEOR. 10.

Eadews eff vatiode triangnlis ABC,BGE, »
| fifinsaqualia, hiabeanrgue aquales am-

l » Y
,:'“"da‘- ¥ s Poffunt
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Offunr enim copulari ad angulum B,ut
P parallelogramma, & referri ad tertium
triangulum B G'C,vt videre cft tam in fit-
periori figura, quim inifla. T

PROPOS. 16. THEOR. 11.

S5 quarsor linca propertionales fuerint; a-
" gualia erunt parallelogramma reflangn—

" daguafunr ab inrermedis, €3 extremss.

Erff hacfine agualia , ¢ quatsor lines e~
yunt proportionales.

jHEé propofitio nnllo negotio reduci-
X Ltur ad decimamquartam. Sienim AB
B G, BE, B C, fint proportionales;jam eft

demonftratum B D, BF, eflc zqualia: & fi

B D, BE,fint zqualia,quatuor re@tas A B,
2 G, BE, B C; cfle proportionalcs.

PROPOS. 17. THEOR. 12, -

8i fuerins tres proportionalel; reBangnlnm
Swb extremis | erit aguale guadrare in-
zermedis, €5 [F hoc illi fuerit ¢quale,
datns qiiadrars erit medivem proportiona-

. Mesinrerlarera redanguli.’ ‘
_H.Ec non differt i precedenti,fiin pra-
cedenti duz intermedja intelligantur

o . e~ .

o ——

o

—— g ST e el SR
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effe zqualcs ita. ut quatuor proportiona=
lesfipt AB, 3G, BE,BC; &8 G, BE,
fint zquales.

PROPOS. 18. PROBL. ¢.

‘Super daram A B, yeflilineoC D G FE, fi-

mile re@elsnesm deﬁnéere

Iftribuatur re@ilineum datum in fua

triangula, & fuper A B, fiat pfimo tri-
angulum A B I, zquiangulum triangule C
DF:tum fuper AL; & B1fiantalia ATH,
B 1K, zquiangula triangulis CFE, DF G
&ec. itaut ficutFC D,FC E, conftituunt
totum angulum C, ital AB,I A H,conifti~
tuant totum A, & ita de reliquis : Dicae-
tiam circa eofdem angulos,latera efle pro-
portionalia. Per 4. enim nt E C, ad C F,i-
taeft HA,ad AL; & ut CF,ad C D,ita 1A,
ad A B,ergo ex aqualitare ordingra, ut H
A,ad A B,ita & E C, ad CD &e.

PROPOS 19. THEOR. 13.

Snmlm tru»gnln  faent in duplicataratione
Idtcrum bomologornm.

It A4 B C, fimile triangulo D E F, &late-
S ra homologa fi ntBCEF fitque tertia

: proport;onahs BG: itaur juxra defin. 10,

F7 guinté
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guinzi.proportio B ¢, ad B G, fit duplica-
™ ta proportionis B C,ad £ F:Dicorationem

trianguli.4 BC,ad D E F, efleuc te&ta B
C,adBG.

Quando triangula funt 2quali,hoc efty
quando B C, E Fynec non tertia propore
tionalis B G,funt zquales, reseft. manife~
fa. : '
Quando vero latera B ¢, E F, funt inz~
qualia,demonftratur hoc modo. Jungatur
A G. Quoniam igitur angulus B,eft zqua-
- lisE; & propter fimilitudinem triangulo-
- rum,ut A8,ad BC,ita efR DE,ad EF; & per-
mutandout 4 B, ad D E,ita B Cad EFhoc
eft E F.ad B G: erunt circa angulos zqua-
les, B E, laterareciproce proportionalia,
Quare per 15. triangula ABG,DEF e--
runt equalia; & per 7. gusnri, ut triangu-~
Inm A BC, ad A B G; ita erit idem trian-
gulum ABC; ad D EF. utautem A I}'C,
. ad AB G, itaeftper 1.BC, ad BG.ergo A
BC,adDEFeritutBCadBG.

« Corollarsum* Hine fequitur fi tres lia
nez, A, B, C fuerint proportionales; ut
primaad tertiam, ita effe triangulum A,
fuper primam, ad fimile triangulum B, fu~
prafecundam. ‘ :

PROPOS. 20. THEQR. 14. )
Similia Polygona A BCDE,F GHIK,itt.
Jimilia treangula refelonniny, €5 nume-
T - 0 A«

"
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" W0 agualin,£S homologa torss, €9 polygona
babent ratiomem duplicatam laternm
Inmalagarlmv.\ ‘

NAm co ipfo quo Polygona ponuntur
cfle fimilia, necefle eft & angulos efle
2quales, & lateracirca zquales angulos

“proportionalia. Quarent DE adE A, fic

eritI KadK F;ideoque per 6. triangula

ADE,FIK fmilia,&anguiEDA, EA

D, zquales angulis K1F, K F 1. eft autem.
totus A"zqualis toti Fyergo &reliquus D
A B, zqualisreliquo IFG. Jam fic, ut A
D, ad AE,itaeft1F, adFK; &ut AE,ad
A B,itaFK, 2d FG. etgo ex equalitate, c-
ritquoque ut AD,ad AB, ital Fad F G,
ideoquernrfis per 6. triangula DA B, I F
G, fimilia. Atque inhunc modum procedi-
.tur -ad reliqua. N ’
Demum quoniam omnium iftorum trie
angulorum latera homologa funt propor-
* tionalia,hoceftut AEad FK,itaABadF
G; & B C ad G H,&c. ipfaque triangula fie
. milia habeant per 19.rationem duplicatam
laterum homologorum;manifeftum oft, e-
tiam ipfa triangula efie proportionalia,hoc
ef,ut ADE,ad FIK.itaABD,adFGI,
&ec. Quare per 2. guints. ut unum trian-

* gulum v.g. AD E,ad FIK, ita erunt om- -

nia fimul ad omnia. & ideo triangulum v.g.
- AD E,erit homologum Polygono A&C ky
[ - &t
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& triangulum F1 K, homologum polygo-
.noFHK.

Tertia deniq; propof tionis pars fequi-
tur ex ditis. Polygonum enim ad polygo-
num eft,ut tnangu]nm ABD,adFG Lira-
tio autem trianguliad triangulum , eft du-
plicata laterum homologorum AB, FG
per 19. ergo & polygonorum.

Coroll. Ut ergo prima -trium propomo-
nalium’ad tertiam,ita et polygonum fispra

primam ad polygonum fimile fupxa fecun-

dam.
PROPOS. 21. THEOR 18,

Eidem refilineo fimilia ; ﬁmt tm'erﬁ
Sfimilia. '
N Am fimilia eidem , funt eidem zqui-
angula. per 1. def. ErgoA B 2zquian-
gula ipfi C. funt 2quiangula inter (€ ; ideo-~
que per 4. fimilia.

PROPOS. 22 THEOR. 16.

AY

Pt ABadC Ty srafir € F, 44'611,/'":'1»:'

LK, re@ilinea fimilia: €5 L, M,fim:ilia
8¢ liber : Dico I,K ; L, M,effé proportio-
walia: £ Gice Gerfa. , '

Roportio enim I,ad X, éft duplicata

P proportionis A B, ad C D,vel EF, ad
GH, per: 9. Gelzo. Eft aytem & ratio L,
ad M,
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ad'M, duplicata ejufdem rationis EF, 2d G

*H.ergantladKitaeft L ad M;

Viceverfafiut IadK, ita cftLad Me-

. ritquoq;ut AB,adC D, itaEF,ad G H:

quia rationesIad K, & Lad M, quafunt
cedem, funt dupiicatze rationis ABad C
D, & EFad G H, qua proinde debent efle
quroque exdem. - ,

"PROPOS. 23. THEOR. 17

Parallelogramma agquiangnla$.g. € cA; CF: -

babent rarioncm compofitam ex ratione
Bareris C B, ad C G ; £F ratione laterss €
D, #d C E.. k - -

P Arallel'ogramma CA, CF; compoman-~

tur ad angulum C wr 7 16.Utque B.C,
ad C G, ita fit quzdam I,ad K; & ut CD;ad
CE;itaXadL; hoe eft rationes laterum
fint continuatz in tribus terminisI, X, L.

- Ergo per def.s. tatio compofita ex ratione

laterum eritratio I,adL. DicoutI, adL,

itaefle CA,ad CF. Namut C B, adC G

hoceftut Iad K; ita eftper 1.CA,ad CH;
& ut CD, ad CEhocefturK,adL3itaC
Had CF:ergo ex equalitare;ut], ad L, 1ta
et CA,adCF.
PROPOS. 24. THEOR. 18.
Parallelogramma F G, H E, exiffentia ¢17-
. © _endia-
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ca dimetrxn D B; funt fimslia tefs

SUnt enim 2quiangnla, quia habent
communes angulos ad B, & D. $sde
Schol. 34. prnm Deinde per 4. bujssc ut B.
AadA D, itactt BG, ad GL item ut BA,

‘adB D, ita BG ad BL; ut autem D, ad
" BCitact BL,ad B F, ergo ex 4guo, ut8

A, ad BCitaet BG, ad B F. Eodemqne
modo demonflrantur reliquglatera cirga
seliquos angulos eflc proportionalia.

'PROPOS. 15. THEOR. 1.

PAmIlclogmmmdf’ milig A C, E G;exiffant
ad communem angulum B : .Dlto cadem
exiffere circa  communem Jmmetrma
BID.

. SI enim dxamete: ft- et EI, in alio

pun&to O ; Effet etiam parallelograme
mum LE, fimile ipfi A C,per pracedensem,
utque B A, d 4 D, hoceft, ut B E, ad EL

.itaeflet B €;,ad E 0. & ideo per 9. 1nmtt B

1, E 0, eflent zquales.

PROPOS. 26. PROBL.-7.
. Daro refilineo A; conflruere alind fi: :mle,
&G alrers B, aquale.
P Er witimam fecunds ipfis A, B, fiant 2=

qualia quadrata, quot uni ‘latera fintE, F3
& ut
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&utE, adF; fic fat C D, 2d G H: per 12.

& fuper G Hfiat per 18. figura fimilis A,
'dico iplam zqualem cile igurz B. Nam

per 22 ut quadratum E, ad quadratum F,
hoc eft,ut A,ad B,itaeft idem A, ad fimile

re&ilmeum ipfins G H. Ergo per 9. guints

G H, &B.funt 2qualia.

PROPOS: 27. THEOR. ze.

‘Buper A C [emiffém rotins A B, applicaramns

Jor parallelogrammam A D,itant 4 roro
A E, deficiat parallélogrammo CE, gnod

" femper oit agnale,CS fimile ipfe A DMDe-
snde ad quodSss alind fegmentnm AR [it
applicarum alind parallelogrammumAG,
s1a deficiens , -wr defeBus fir paralleleo-

 grammum K I.fimile ipfi C Ehoc eft ¢ire .

cacommunem diametram BGD : Dice
wd G msnss effé parallelogrammo A D.

‘g ‘Uandorun&um K,eft inter C,B;tunc

parallelogrammum L H,quod pe? 36.
#r- et zquale LE, majus eft quam GC:
quiaL E majus eft quim GE, & GE,.GC,
funt complementa 2qualia per 43. pr. Ad-
dito ergoL A, erit A D, majus A G.

Quarido vero puntum K, eft inter A,Cy

tunc D F, D1, funt #qualia, quiafunt fu-

per zqualibusbafibus, & DL, DK, ?9‘;&: .
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lia, quia funt complementa. ergo &D F,
DX, funt zqualia, & G H, minusquam D

K; adje@toque communi K H; totum A G,,

minus toto AD.
PROPOS. 28. PROBL. 8.

Ad datam A B applicare parallelogram-.
mum A Ideficiens, £ aguale redtilimeCy
staut defellos PN, fir fimilss parallelo--
grammo D. debet antem €, non ¢ffé ma-
Jwe parallelogrammo A E; applicaro ad A

" E,femiffers totins A B., €5 defellum E.
G, habentefmilem defelni P N, Sel D:
Juxra pracedentem. '

Dlﬁ'c:cnti: inter AF, velE G, & C fit-
O,ipfigne O, firzquale L K, & fimile
" ipiD, vel E G fintque EK, E G, circa
communem angulum E F G.. ideoque per-
36.circa communem diametrum B I F.Di-.

cdALcujusdefeGuseft PN, fimilis D, e~ A

fe zquale ipfiC.
Quoniam enim C & O;hoc eft,C &LK,
zquantur ipfi E G, necefle eft gnomonem

-«

‘KN P L, zquari 1pfi C. Sed gnomoni z~_

quale eft A I; ut patet, fizqualibus ALE

N, addantur zqualia complementaEL X

G.ergoALeft zquale ipfiC.
: . .

PRO-

|

|
/
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ant

A pacina 104 % ad 143!
JJ ’

PROPOS. 29. PROBL. 9. N

Addaranm reBam A 5, dato rellilineo C,ap<
plecare parallclogrammum aquale, cum

exceffu fimili ipfi D,

g Ea A B, bifariam in E, fiant circa
) communem angulum ¥, EG, O H, fi-
milia iphi D & E G, Grapplicatum ad E B,
& OQH, fit equaleip/i EG, & C, fimul,
hac enimratione gnomon ER QG, erit
zqualis eidem C. Sed gnomoni xquale
et $ Q: utpatetfi zqualibus A O, OB,
fen xqualibus A O, B H, addatur commu-
ncOQ. Ergo S Q. excedensparalles
logrammo R Q_zﬁmili D,eft xquale reti-
lineo C.

PROPOS. 30. PROBL. 10.

Rellam A B. fecare rationé medin (3
extrema. H

d AD, hursquadrati ABCD,; 3p=
plicetur per 19. eidem quadrato zqua-
le re@angulum D G, ita ut exceflus fig
uadratum A G. Ablato enim communi
A E, remanebit FC, zquale quadzatg_a
' ]
‘ P




142 - - Elementorum

G, & per 14. eritut BC,fen A B,adAH a.

AH,hotcﬁAF,adFB
PROPOS 31, THEOR 21,

In rrmugula_A BCffr re&w A; SE,F G,

[rnt rellilinea fimilia : Dico E, F, fimnl,
; aqnalia e]e" G .

D mefsa £nim perpendxculan AD,fi-
untB C, CA,CD;s;necnonBC,B A,
B D conginue pmportlonales per coroll, o~
&a9a & per coroll.xy. & Grgéfima vt CD ad
BG, itaery Fad G. item ut 2D,ad ean-

dem B8CitaE, ad idem re&ilineum G.Yr-~ -

goper 24. guinri,ut CD, BD fimul, ad B
C,itaeruntF, E fimul,ad G.fed CD, B
D, zquantur JPI'IC. ergoetiam F, E 2ds
zquant G.

- PROPOS. 32. T’HEOR. 22,

Ve AB,ad AC, itafirt D C, 2d.D E;{$.4 B,

DC, fint pavallela, £ fimiliter AC,DE;

. &8 Cpunllum fit commune . Dsco B C,
 CD.effesin direltum. -

) Uoniam enim circa angulos A, D, qui
Qﬁmt zquales eidem A C D, per 29. pr.
htcra funt proportionalia, fequitur per 6.
. angua

.- N
P
e T et e e e



Liber Sextus. 14}
angulum B, zqualem efie D C E." Additig

ergo A,& AC D, erit A CE, zqualisduo~ ~
bus A B. Sicut ergo A, B éum A CB, funt’

zquales duobus redtis per 32. pr. ita erunt

etiam duo 4 CE. ACB, &ideo BC, CD;

crunt una reQa per 14. efufdem.
PROPOS. 33. THEOR. 23,

I qndlilw cirenlss, ram anguls BAC, P
E G, adperipheriam, 7:44‘”: BDC, FR
G, ad centra : necnon [éfores BD C, FH

 Geanderm habent ratiomem quam peri-

_ pberie BC, F G,

A Rcus B C1, fit utcunque multiplex ip-
fius BC, & F G K L multiplex ipfius #

G : Cum igitur anguli infiftentes zquali-
bus peripherijs fint xquales ; tam erunt
multiplices anguli 3D C, C D1 ipfins 8
D Cquam eft arcus 8 C I, multiplex peri-

- pheriz BC: & fimiliter anguli FHG,GH
K,KXHL,&arcus FG K L,erunt zquemuls
-tiplices anguli FH G, &arcus FG. Et
quando arcus B C I, eff zqualis,major,vel
-minor arcu FGKL; erunt etiam anguli
BDC, CDI, zquales,majores, vel mi-
nores angulis FHG, GHX, KHL. &i-
deo per 6.defin.quinss,erit ut arcus 8 C,ad
G, itaangulus BD G ad FHG: imo &

[



144  Element. Lib. Sextus.
angulus B.4Cad anguium FE G;eo quod

~ fint femiffes angulorum B D C, FH G, per

20. tersif.

Pro fe&oribus fiant anguli B MC, CNT:
qui fiint zquales, quiainfiftunt 2qualibus
peripherijs, quas-abfcindunt #quales, ar~
cus B C. CI Undeper 14. terty fegmenta
BMC, CNI, funt zqualia. funt autem &
triangula BDC,.CD I,xqualxa,propte.r z-
qualitatem laterum. ‘Ergo -& fe@ores 8 D
C M, € D I N.Eruntque predi&i fc&ores,
& arcus B C1, zquemultiplices fe&oris B
D Ca, & arcus B C. Et -eodem modo e~
runt fe&ores FH G, GH K, K HL, & ar-

_cus FGK L, zquemultiplices fe&oris FA

G & perlphenz FG: Eridcirco rurfus per
6. defin. quinsi, ut B, ad F-Gitaerit fe-
&or BD C, ad feGorem FHG.

Coro/l. 1. Hinc manifeftum eft, fic efle
fe@orem ad fc&orem supeftangulus ad an-

. gulum.

Coral. 2. Item ut eft angulus ad centrum
circuli ad quatuor rgctos , Ttﬁ‘pcrlphena
anguh, ad totam circumferen-

tiam.

EEsased
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- teribus zqualia utripnque utrique, & re«
liquum angulum religuo angulo 2qua<
lem habebunt. ~

27. Siin duas reQas lineas,re&a incidens
linea,alternatim angulos @quales inter
fe fecerit : Parallelz erunt inter f& ille
reétz linea, - :

28. Siin duas re®as lineas, re@a incidens
linea,externum dngulum interno, &op-

"pofito, & ad eafdem partes,2qualem fe«

_cerit, aut internos , & ad eafdem partes

~duobus redtis zquales - Parallele erunt
inter fc iple re@e linez.

29. Inparallelasre&as lineas, re&a incia

- dens linea : Evalternatim angulos inter
- fe zquales efficit; & externum interno,
& oppofito , & ad eafdem partes, zqua~
lem ; & internos, &ad cafdem partes,
‘duobus re@is zquales facit. i

30. Quz cidem re@z linez parallele, & -
inter fe funt parallela. -

3¥. Adate pun@o,datz re&z linex paral«
lelam reétam lineam ducere.

32. Cujufcunque trianguliuno latere prod
du&o , externus angulus duobus inter-
nis, & oppofitis eft 2qualis : Et trianguld
tres internianguli,duobus funt re&tis g«

uales. SR e ' .
33+ Redg linex qile g quales,& paralielas

* lineas ad partes cafdem conjungunt: Et
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" 2g9 - Elenchuslibriprins. ~
ipf¢ equales, & paraliele funt.. )
_ 34 Parallelogrammorum fpatiorum_ ¢~
qualia funt inter fe,qug ex adverfd &la-
* ~tera, & anguli : Atque illa bifariam fecat
. diameter. T IR
" 35, Parillelogramma fuper eadem bafi; %
in eifdem parallelis conflituta, inter fe
fine zqualia. .
36. Parﬁlelogramma fuper gqualibus ba-~
" . fibus, &in eifdem parallelis confdituta,
- . inter fefunt equalia. = - .
37. Triangulafuper eadem bafi confticuta, -
&ineifdem parallelis inter fe funt 2-
- "qualia. ' .
38.Triangula fuper gqualibus bafibus con-
fituea, & incifdem parallelis, interfe
. funtequalia. . )
39. Triangula zqualia fuper eadem bafi, &
adcafdem partes conflituta, in eifdem
~funt parallelis. \ S
#40. Triangulazqualia fuper ¢qualibus ba-

- fibus,& ad eafdem partes conftituta: in.
" eifdem funt parallelis. o
1. Si parallelogrammum cum’ triangule
" . eandem bafim habuerit, in eifdenq; fu- -
erit parallelis : Duplum erit parallelo-

. gramumnum ipfius trianguli. ~
42. Dato triangulo ¢quale parallelogram-
mum conflitwerc in dato.angnlo reétili--
T MEO, Do e fe e s ;
. 0 43 In



" Elenchiuslib. pr. & fecundi. 1773,

43 In omni paraliclogrammo, comple-
menta corum, qu¢ circa diametrum
-funt parallelogrammorum, inter fe ﬁm:
gqualia.

44, Ad dacam re@am lineam , dato trians

s "gulo, gqnale parallelogrammum appli

' carc,in dato angulo redtilinea,

. 45+ Ad datam retam lineam, dato ré&ili- . -
nco zquale parallelogrammum conflis
- tuere,in-dato angnlo reétilineo.

4.6bA dara re&a linea,quadratum defcria

ere.

47. In trmnguhs rc&angul:s » quadratumy
quod i latere reGtum angulum fubten~
dente defcribitur, zqualeeft eis, qug § -

" Tlateribus reGum angulum contmcntl..
‘bus deferibuntur quadratis.,

48. Si qmdx atum , quod ab uno Iaterum '
tr:anguh deferibitur,gquale fic eis, que
‘d reliquis trlanguh lateribus defcribune
tur, quadmtxs Angulu; comprehenﬁm
fub reliquis duobus  trianguli lateribus,

“re&us cﬁ

* ‘PROPOSI TIONES
Libri Secunds.

Huerint dug reftg lineg, feceturque
S lpﬁtrum altera in quotcnng; fegmen~.
I v  Hao o Ay

e



t72  Elenchus libri fecundis

ta: Re&angulum comprehenfium fub il-
. 1is duabus reétis lineis , zquale eft eis,

que fub infe@a, & quolibet fegmentori
, comprehenduntur,retangulis.

. 3. Sireftalinea fe@a fit utcung; : Re&an-
gula,quz fub tota, & quolibet fegmen-
torum comprehenduntur, aqualia funt
ei, quod d tota fit,quadrato.

3. Sire@alineafe@a fit utcunqgs: Re@an-
gulum fub tota, &uno fegmentorum

comprehenfiim , 2zquale eft & illi,quod

fub fegmentis comprehenditur, re&tan<

gulo, & illi, quod & pr¢diGo fegmento
deferibitur, quadrato.

4. Sire@ta linea fe@a fit uteungue : Qua-

dratnm,quod i tota defcribitur, 2quale

eft &illis,qug A fegmentis defcribuntur,

" quadratis, & ¢i, quod bis fub fegmentis - ‘

comprehenditur,re@angulo. ;
§. SireQa linea fecetur in ¢qualia, & non
2qualia : Re@angulum fub inzqualibus
fegmentis totlus comprehenfum, una
‘cum quadrato , quod ab intermedia fe-

&ionum, zquale efl ei, quod 3 dimidia _

deferibitur, quadrato. _

‘6, Sire&alineabifariam fecetur, &illire-
&aquzedam linea in re@um adijciatur:
Réétangulum comprehenfum fub tota

cum adje@a, &adje@a,una cum quadra- .

%o 4 dimidiz,zqualc ¢t quadrato i linea

e

que
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- queg tum ex dimidia, tum ex adje&a 3=
ponitur, tanquam ab una,deferipto.
- 7. SireQalineafecetur utcunque’; Quod
4 tota,quodq; ab uno fegmentotil, iitra-
"~ que fimul quadrata, ¢qualia funt & illi,
: quod bis fub tota, & di&o fegmento
comprehenditur re&angulo, & iﬁi,’q“od
a reliqné fegmento fit quadrato.

8. Sirectalinea fecetar utcungue:Re&tans
gulum quater comprchenfum fub tota,
& uno fegmentorum,cum eo,quod 4 re-
liquo fegmento fit quadrato, ¢quale cf¥
ei,quod d tota, & di&to fegmento, tan~

qui abuna linea defcribiturquadrato.
©  aqualia: Quadrata,qua ab inzqualibus
totius fegmentis fiunt , fimul duplicia
funt & ejus,quod 2 dimidia, &ejus quod

ab intermedia fe&ionum fit,quadrati.
30. Sire@a linea fecetur bifariam,adijcia~
" turautenr ei inreGum qnepiam reda
linea: Quod & tota cum adjun&ta, &
quod ab adjun&a, utraque fimul qua-
drata,duplicia funt. & ejus,quod a dimi~
dia, & ejus, quod 2 compofita ex dimi-~
dia &adjun&a, tanquam ab una,deferi-
ptum fit,quadrati. ' :

L e —

' 311. Datam re@am lineam fecare, ut come

prehenfum fub tota,&altero fegmento=
rum reflangulum ,&quale fit-ei, clt\od
. -H 3

,

= Elenchus li&riﬁmndi.’ o thy

9. SireQalinea fecetur in equalia, &non

arc=




. 274 Elenchus libvi fecandi & tert.
areliquo fegmento fit, quadrato,
12. Inamblygonijs triangulis, quadratam,
" quod fit i latere angnlum obtufim fub-
tendente,majus eft quadratis, qua funt
a lateribus, obtufum angulmn compre~
hendétibus,re&angulo his céprehenfo,
& ab uno laternm, qua fint circa obtu-
fum angulum,in quod, cim protraftum -
fuerit, . cadit perpendicularis, & ab al-
fimpta exterius linea fub perpendicula
- riprope angulum obtufum. - .
" 33. In oxygonijs triangulis, quadratuma -
latere angulum acutum fubtendente,
minus eft quadratis, quz fiunt 3 lateri-
bus acutum angulum comprehentibys,
re@angulo bis comprehenfo - & abuno
latgrum , que funt circa acutum apgu-
dum, in quod perpendicularis cadit, &
ab aflumpta interius linea fub perpen-
diculari prope acutum angulum. -
" 24. Dato re@ilinco zquale quadratim
conflituere, ’ ) '

PROPOSITIONES
LibriTerti.

1. D Ati circuli centrum reperire.

3. Siin circuli peripheria duo quali~

bet pun&a accepga fuerint: Re@a linea,
> ! - gua‘



Elenchus libri Terty. irp
quz ad ipfa pundta adjungitur, intra‘cir-
culum cadit. Lo

3. Si in circnlo re&a quadam linea per
centrum extenfa, quandam non per cé-

trum extenfam bifariam fecer; Etad

angulos reos ipfam fecabit. Etfiad
angulos reftos eam fecet,bifariam quo-
que eam fecabie. ~ o

4. Siin circulo dug refte lince, fefe mu-
tuo fecent non per cehtrum éxtenfg :

" Sefé mutuo bifariam non fecabunt.

§. Siduo circuli fefe mutuo fecent , non
eritillorym idem centrum.

6. Siduo circulifefe muruo interius tane
gant,corum non erit idem centrum.

9. Siin diametro circuli quodpiam fuma.

’

T — e e N = o

tur punétnm, quod circuli centrum non
fit, ab eoq; punéto in circulum quzdam
reéte linez cadant:Maxima quidem erit -
€a,in qua c€trum; minima vero reliqua;
.aliarum vero propinquior illi, quaper
* centri} ducitur,remotiore femper major _
-eft:Duz autem folum re@e linez ¢qua-
des ab eodem pun@oin circulli cadunt,
- ad nerafd); partes minima, vel maxima.”
8..Si extra circulum fimatur pun&um
quodpiam, ab eaq; punéo ad circulum
deducantur re&e quedam lineg,quarum’
- una quidem per centrim protendatur,
reliquz veroutlibet: In cavam peri-
- Hq4 - pheuam_
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" #96 - Elenchus libri Tertyr. . -
pheriam cadentiuny rearum linearnm
maxima quidem eft illa, quz per centril
ducitur; aliarum aitem propinquior ei,
qug per.centril tranfit, rémotiore fem-_

- per major eft:In convexam vero peri-
pheriam cadentium re@arum linearum
minima quidem eftilla, quz inter pun-~
&um, & diametrum interponitur; alia-
rum autem ea, qua propinquior eft mi-
nimaz,remotiore femper minor-efk: Dug
Rutem tantum re&z linez 2quales , ab
€o pun&o in ipfim circulum cadunt, ad
“utrafque partes minimz, vel maxima.

9. Siin circulo acceptum fuerit pun&um
aliquod, &ab eo pun&o,ad circulum-ca-
dant plures quam duz reét¢ linez ¢qua-
les: Acceptum punétum centrum eft ip-
fius circuli. -

“Fo. Circulus circulum in pluribus , quam
duobus pun&is non fecat. ‘

1. Si duo circuli fefe intus contingant, .

atg; accepta fuerint eorum centra:Ad e~
orii centra adjun&aredta linéa, & pro-
~ dulta,in conta®um circulorum cadet.

" X2. Siduo cireuli fefe exterius cotingant,
linea reQa, qua ad centra eorum adjun-
gitur per contactum tranfibic.

“83. Circulus circulum non tangic in pluri:
bus punétis quam uno , five intus, five
©xtra tangat, }

- - . 14.1a

~.
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14. In circulo gqualesretz linez 2qnali-
ter diftant 4 centro: & qug zqualiter di-
ftant 3-centro,zquales funt inter fe.

15. In cirenlo maxima quidem linea eft
diameter; aliarum autem propinquior -
centro,remotiore femper major.

16. Quzab extremitate diametri cujufq;
circuli ad angulos reétos ducitur, extra
ipfim circulum cadet; & in locum inter
ipfam re@tam lineam, & peripheriam
comprehenfum , alterare&ta lineanon

'~ cadet: Etfemicirculi quidem angulus,

quovis, angulo acuto._re&ilineo major
- ef;reliquus autem minor. T
17: A dato pun&to re&am lineam ducere,
. quzdatum tangat circulum. o
18. Si circulii tangat re&a quepiam lines,
a centro auté ad conta@um, adjungatur .
reéta quadi linea:qug adjunta fuerit ad
ipfam contingenté pérpendicularis erit,
19. Si circulum tetigerit' re@a quépiar
linea, i conta@uautem re&alinea ad
angulos re&os ipfi tangenti excitetur :
In excitata eritcentrum circuli.
20. In circulo,angulus ad centrum duplex
" eftanguli,ad peripheriam,cum fuerit -
adem peripheria bafis angnlorum.
21. In circulo, qui in eodé fegmento funty’
. anguli funt inter fe gquales.

22, Quadsilateporid in circulis deferipto=

Hs R 111
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" rum anguli,qui éx adverfo, duobus re&is
funt 2quales. o :

33. Super cadem re@alinea,duo fegmen~,
ta circulorum fimilia, & inzqyalia, non
. conftituentur ad eafdem partes. o
34. Super zqualibus re&is lmeis , fimilia
circuloril fegméra funt inter fe gqualia.

29 Circuli fegmento dato,defcribere cir- .

culum, cujus eft fegmentum.
26. In 2qualibus circulis, 2quales anguli
- gqualibus peripherijs infiftae, five ad cé-
tra, five ad peripherias coftituti infiftit.
£7. In zqualibus circulis,anguli,qui ¢quas
"~ libus peripherijs infitunt,, funt inter fo
_ =quales, five ad centra, five ad periphe-
* rias conftituct infijtant. :
8. In zqualibus circulis,gquales reéte li-
nex, ¢quales peripherias auferunt, ma-
jorem quidem majori, minoremautem
minori. : ‘
2. In zqualibus circulis,gquales periphe-
rias,2quales rc@z linex fubtendunt.
30. Datam peripheriam bifariam fecare.

" 31. In circulo angulus,qui in femicirculo,
re&us eft:qui autem in majore fegmen~
to,minor re&o: qui vero in minore feg-

. mento,major eft reto. Et infuper angu-
. Jus majoris fegmenti, re&to quidem mas .
. joreft: minoris autem fégmenti angu-
. Jus, minor et reo, )
, _ 32. 84

&=
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32. Si urculum tetigerit aliquare@a lis
nca, i contaftu autem producatur qua-
damre@a linea circufum fecans: Anguli,
quos ad contingentem facit,- zquales
funt ijs, quilin altemis circuli fegmentis
confiftunt, angulis. .

33. Super datate&a linea defcribere feg-
mentum circuli, quod caput angulum
2qualem dato angulo re&ilineo.

34. A dato circulo fegmentum abfcindere,,
capiens angulum zqualem dato angulo
redtilinco.

-3%. Siin circylo diz rc&g lmeg el mit-

tuo ﬁ:cuermt,re&angulum comprchcn-
fum fub fegmentis unins, zquahs eritet, .
quod fub fegmentis alterius compre~
henditur, reétangulo. :
36. Siextra circulum fumatur pun&um a-
liquod, ab eoq; in circulum cadant duz
recte linez,quari altera quidem circu-
Jum fecet,aleera vero tangat: Quod filb
tota fecante, & exterius inter pun&um
& convexam peripheriam aflumpta_¢5-
prehendxtur retangulum, gquale eric ci,
quod i tangentee defcribitur,quadrato.

-37. Siextra cn-culum fumatur pun&tism a-

liquod, ab. eoq, pun&o in circulum ca-
~ dant duz re@t¢ Linez,quaruin Altera‘cir-
" cilum fecet,altera in eum incidat, fitau-
sem, quod(hb tota ﬁ:c:mte, & exfemu

’ ) —- : ’ H‘ B lﬂtct
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inter’ pun@um & convexam peripherii
aflumpta, comprehenditur retanguld,

" zquale ei,quod ab incidente deferibitur

. quadrata;Incidens ipfa circulum tanget.
PROPOSITIONES
_ Libri Quarti.

1 .IN dato circulo, reétam lineam accom-
modare,g¢qualem datg reélg linez,que
- ciregli diametro non fit major. .
2, In dato circulo triangulum defcribere
dato triangulo zquiangulum.
3. Circa datum circulnm, triangulum de-
. feribere dato triangulo 2quiangulum, .
4.In dato triangulo circulum infcribere.
5. Circa datum triangulum circulum de-
feribere. :
6. In dato circulo quadratum defcribere.
7. Circa datum circulum quadratum de-~
fcribere, ‘

8. In dato quadrato circulum. defcribere.
9. Circa datil quadratii cireuldl deferibere. -

30, Ifoceles triangulum conftituere, quod
habeat utrumque corum , -qui ad bafim
funvangulornm, duplum reliqui.

21 Indato circulo pentagosum zquila-
ternm & zquiangulum deferibere.

32. Circa datum circulum pentagonum ¢-

. - quilaterum,& 2quiangulum deferibere.

£3. Indato pentagonozquilatero, &zqui-

eagulo circulym jnfcribere,  14.Cir= .

\

e

- i
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" 14. Circa-datim pentagonum gquilateri,
& ¢quiangulum circulum defcribere.
15 . In dato circulo hexagonum, & zquila-

terum, & 2quiangulum infcribere.
16. In dato eirculo quintidecagonum, & ¢-
qmlatcrum, & zqtuangulum defcribere.

PROPOSITIONES
Libri Luinti. .

S Ifint quotcunq, ngmtudmes quot<

cung; magnitudinum zqualium no-
mero,fingul¢ fingularim, gquemultipli-
ces quam multiplex eft unius una ma-
gnitudo,tam multiplices erunt,&omnes -
omnium.

2. Si prima fécundg =que fuerit multi-
plex,atque tertia quarta;fuerit aurem&
quintafecundg gquemultiplex, atq; fex-
ta quarta: Erit & compofitaprima cum

« quinta, fecundz zquemultiplex , atque
tertia cum fexta;quareae.

-3+ Sifit primafecundg zquemultiplex,at--

. que tertia quartz; fumantar autem z-,
quemultiplices prima, & tertiz : Erit &
ex zquo fumptarum utraq; utriufque -
quemultiplex , altera quidem fecundg,

- altera autem quarta.
4 Siprimaad fecundam eandem habuerie

rauonem,&tcma ad qua:tamim E
H2 quem
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qucmulnphces prxmg&temg,ad zque- .

multiplices fecundz & quartz, juxta

quamvis multrplrcanonem, eandem ha- -

bebunt rationé, fi prout inter fe rcﬁ)on-
dent,ita fumpt fuerint. -

4. Simagnitudo magnxmdmls zque fuenz
multiplex,atq; dbjata ablatz:Etiam re-

 liquareliqua ita muleiplex erit, ut tota

totius.

€. 'Si dug miagnitudines duarum magnitu-
dinum fint zquemultiplices, & detratte
quzdam fint earundé zquemuleiplices.
Et reliqua eifdem aut zquales funt; aut
@que ipfarum multiplices.

9. Zquales ad eandem , eandem habcnt
rationem; Et cadem ad g¢quales.

8. Inzqnaliom magnitudinum' major ad

candem, majorem ratlonem habet, qui
minor: Et eadem ad minorem, majorem
rationem habet, quam ad majorem.

9. Qug ad candem,eandem habent ratie-
nem,zquales funt inter fe:Et ad quas e-
adem candem habet rationem, ez quo-
- que funt inter fe 2quales.

- /40. Ad candem magnitudinem rationem

habéntium, qug majorem rationem ha-
. bct, illa malor eft;Ad quam autcm eadé
- majorem rationem habet,illa-minor eft.
81, . Que eidem fint eedem rationes , &
- #nter ¢ fant e:dcm. -
33.5i

-
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- 12.” Si fint magpitudines quotcung; pro=-
portionales:quemadmdduim fe habuerit
una antecedentium ad u\nam confequé-.
tium, ita fe habebunt omnes anteceden-
tes ad omnes confequentes.

13. Si prima ad fecundam, eandem habue~
rit rationem , quam tertia ad quartam;
.tertia vero ad quartam, majorem ratio-
nem habuerit, quam quinta adfextam.
Prima quogq; ad feamdam majorem rfa-
tioné habebit, quam quinta ad fextam,

4. Siprimaad fecundam eandem habue-
ritrationem quam tertia ad quartam;
prima vero,quim tertia,major fuerit;E-
rit &fecunda major,quim quarta.Quod
fiprima fuerit ¢qualis tertiz, erit & fe-
cunda zqualis quarte: Si vero mimor,
& minor erit,

.35. Partes cum pariter mulupl:cxbus ine
adem funt rarione, fi prout fibi mutuo
refpondent;ita fumanmr

36. Si quatuor magnitudines propm tiow
‘nales fuerint ; Ec viciffim propomona~
Jes erunt.

17. Si compofitg magnitudines proporti-
onales fuerint;hz quog; divife propor-
tionales erunt.

x8. Si divife. magnitudines fint propor&,

. tionales; hz quoque compofitz pro-
porudnalescxunt. Ll
.. o w-Sl
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* 19. Siquemadmodum totum ad totum, ita

ablatil fe habuerit ad ablatii: Et reliqui
ad reliquii, ut totum ad totii,fe habebit
ac. Sifinttres magnitudines, & alia ipfis
- aquales numero,quae bing, & in ecadem
ratione flunantur;ex £quo autem prima
quam tertia,major fuerit; Erit & quarta
- quam fexta,major.Quod fi prima tertie
nerit 2qualis,erit &quarta ¢qualis fex~
te:Sin illa minor, hgc quoq; minor erit.
a1.- Sifint tres magnitudines, & alig ipfis
- ¢quales numero, quz bing, & in eadem
ratione fumantur.fueritq; perturbata e-
arum proportio,ex g¢quo autem prima,
quam tertia major fuerjt;Erit & quarta,
quam fexta major. Quod fi prima tertig
fuerit zqualis,erit & quarta gqualis fex-

. te:fin illaminor,hxc quoq; minor erit.

* 22, Sifint quotcung; magnitidines, & alig

ipfis gquales numero, que binz in eadé
ratione fumantar: Er cx gqualitate in
cademratione erunt.
23. Sifint tres magnitudines,aligque ipfis
¢qualcs numero,que bing in eadem ra-
- tione famantur,fuerit autem perturbata
earum proportio : Etiam ex gqualitate
in eadem ratione erunt. _
24. Siprima ad fecundam,eandem habue-
- ritrationem, quam tertiaad quartam;
Babugrit aytem & quintaad fecundam,
. Gk~

,
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eandem rationer, quam fexta ad quar-
tam: Eciam compofita prima‘cum quin-
ta,ad fecundam eandem habebit ratio-
nem,quam tertia cum fexta,ad quartd.
25. Siquatuor magnitudines proportio—

nales fuerint; Maxima & minima reli-
quis duabus majores cruct. -

26, Siprimaad fecundam habuerit majo~
rem proportionem, qud tertia ad quar-

~ tam: habebit convertendo fecunda ad
primam minorem proportionem, quim
quarta ad tertiam. .-

27, Siprima adfecundam habuerit majo-
rem proportioné, quim tertia ad quar-~
tam :- Habebit quoque viciflim prina
ad tertiam majorem proportionem,

. quim fecunda ad quartam.

.28. Siprima ad fecundam habuerit majo-
. rem proportionem, qui sertia ad quar
_tam. Habebit quoque compofita prima
cum fecunda, adfecundam , majorem
proportionem , quim compofita tertia
cum quarta, ad quartam. oo
29. Si compofitg prima cum fecunda ad
- fecundam majoren habuerit proporti-
onhem, qui compofita tertia cum.quar-
‘ta,ad quartam: Habebit quoq; dividen-
do prima ad fecundam, majorem pro=
portionem, quam tertia ad quarsam.
30. Sicompofitaprima cum focunda,.ad
- . fecun-
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fccundam habuerit majorem proporti-
_“onem,quim compofita tertia cum quar-

ta,ad quartam : Habebit per convcrﬁo-'

nem rationis ;. prima cum fecunda ,* ad
primam, minorem propoftionem, quim
tertia cum quarta, ad terttam.

3r. Si fint tres magmtudmes, & ahgxpf's'

zquales numero, fitq; major propomo
primz priorum,ad fecundam; quam pri-
m pofteriorum, ad fecundam: Itern fe—
< cunde priorum,ad tertiam major,quim
fecundz pofteriorum, ad tertiam : Eric
quoque ex zqualitate, major proportlo

primz priorum,ad tertiam,quam pnmz :

pofterioriim ad tertiam.

32. Sifint tres magnitudines, & aliz xpf s
‘@quales numero, fitq; major proportlo
© primz priorum ad fecundam , quimTe~
> cundg pofteriorum ad tertiam: Item fe-
cundz priorum ad tertiam major, quim
primz pofteriorum ad fecnndam: E-
ric quoque ex zquahtatc, ma]or pro—

portto primz priorum ad. rcrtlam,quam .

prima pofteriotum ad tertiam.
33. Si fucrlt major proportio totius ad to-
tum,quam ablati ad ablatim: Erit & re-
¢ liguiad reliquum major proportio, qui
totius ad totum.
3. Si fint quotcungne magnitudines ) &
* aliz ipfis zquales numero,-fitque major
propor~

e~
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- proportio prim® priorum , ad primam
pofteriorum, quim-feuundz ad fecundss
& hac major,quam tertiz ad tertiam, &
“fic deinceps: Habebunt omnes priores
fimul,ad omnes pofteriores fishul,majo-
rem proporiionem , quim.ommes prio- -
res,rekita prima,ad omnes pofieriores,
relita qtioque prima; minorem_autem,
quam prima priorum ad primam pofle-
- tiorum , majorem denigyetiam, quim
ultima priorum ad ultind pofteriorum.

PROPOSITIONES
: Libri Sexti. ’
1.~ Riangula & parallelogramma, quo-
.rum eadem fuerit altitudo,ita fe ha-
"bent inter f¢, ut bafes. .
2. Siad unum trianguli latus parallela du~
&a fuerit re&a quadam linea: hgepro- -
, portionaliter, fecabit ipfius trianguli Ja-
tera, Et fitrianguli latera proportiona-
liter fe@a fuerint; qua ad fe@lones ad-
jun&a fuerit re&a linea, erit ad reliqud
~ ipus erianguli lacus parallela. .
3. Sitrianguli angulus bifariam feGtus fit,
fecans antem angulum reétalinca fecue-
rit & bafin: Bafis fegmenta eandem ha-

bebunt rationem quam reliqua ipfius
: ' ) trian-
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trianguli latera. Et fi bafis fegmenta e-
andem habeant rationem, quam reliqua
ipfius triangulilatera:Re@alinea, que d
vertice ad fetionem producitur, bifa-
riam fecat trianguli ipfius angulum.

4. ZEquiangulorum triangulorum propor=

tionalia funt latera,qua circum 2quales

‘angulos, & homologafunt latera, qua
2qualibus angulis fabtenduntur.

§. Stduo triaiigula latera proportionalia

- . habeant: 2quiangula erunt triangula, &
2quales habebunt eos angulos, fub qui-

bus homologa laterd fubtenduntur,
§. Siduo triangula unum angulum unian-

gulo zqualem, & cireum 2quales angu-

los Jatera proportionalia habuerint : 2

** habebunt angulos, fub .quibus homolo-
ga laterafubtenduntur. : o

*7. Siduo triangula unum angulum uni an«

gulo ¢qualem, circum autem aliosan-
‘gulos latera proportionalia habeantsre-
liquorum vero fimul utrumgq; aut mino-
xem, aut non minorem reéto : Equian-

. gulaerunt triangula, & zquales_habe- .
-bunt eos angulos, circum quos propor

. tionalia funt latera.

8. Siin eriangulo re@angulo ab angulo re-

¢to in bafim perpéndicularis du@a fit:
- Qugad perpendicularem triangula, tum
o toti

-

" quiangula erunt triangula, aqualefque .
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_totitriangulo , tum ipfa inter fe fimilia
funt. o '

. 9. A data re@a linea imperatam partem

auferre. .

10. Datam re&am lineam infe&am fimili-
_ter fecare,ut data aleera re@a fe@a fue-

rit, . .- ,
11, Duabus datis re&is lineis,tertiam pro-
portionalem adinvenire. .

32.Tribus datis re@is lineis,quartam pro«
. portionalem invenire.
13. Duabus datis re&is lineis, mediam
proportionalem adinvenire. .
14 Fqualium, & unum ini 2qualem ha- "
bentium angulum, parallelogrammorii,
reciproca funt latera,qua circum 2qua-~
les angulos. Et quorum parallelogram-
- morum unum angulil uni angulo 2qua<"
lem habentium ,.reciproca fint latera,
quz .circum gcluales angulos, lafunt 2«
- gualia. - T
1§. Zqualium,& unum uni 2qualem ha«
\ bentium angulum,tridgulorum,recipro-
cafint latera,qug circum zquales angu«
Jos. Et quorum triangulorum unum an<

gulum,uni angulo gqualem habentium, . '

reciptoca funt latera,quz circum zqua~

les angulos, illa funt 2qualia. o
36.-Siquatuor reég linca proportionales
- fyerint; guod fub extremjs compxe:n;en-
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sditur re&angulum, zqualecltei, quod
fub medijs comprchendltur,rc&angulo.
Et fi fub extremis comprehenfum re&a-
gulum,equale fuerit e1,quod fub medijs

continetur re&tangulo: illz quatnor re~

-Gz linez propornona.les erunt.

17. Sitres reétg lineg,fint proportionales:

~quod fub extremts complehend.tut re-
Ganguwlum, 2quale eft ei, quod 4 media

- deferibitur,quadrato. Et fi fub extremis .

comprehenfum re@angulum ¢quale fit
‘ei,quod a media deferibitur, quhdnto :
illg tres reétg lineg proportionales eriit.
18, Adatare&alinea daro re@ilineo , fi-

-mile fimiliterque pofitum reéilineum -

- deferibere.
¥9. Similia triangyla mterfc funt in du-
- plicararatione laterum homologorum.
20. Similia polygona in- fimilia triangula
- dividuntur,& numero zqualia,&homo-
loga totis: Et polygona duplicatam ha-

- bént eam inter fe rationem, quam latus

homologum,ad homologum latus. .
21. Quz eidem re&ilinco funt fimilia;
- inter fe funt fimilia.

2t Si quatuor re&a lineg proportxonalesv

*- fuerints Et ab eisre&ilinea fimihia fimi-

literq; defcripta, proportionalia erunt. .

-Eehi ‘re@is lineis fimilia f imiliterque
Jefcnpta retilinea,proportionalia fue-
ring ;
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rmt,xpfae etiam refte linex proporno-
- naleserant.
:.3 £quiangula paral!elogramn'la inter (E
- sationcm ha ent cam,qua exlateribus -
.- componitur.
24. In omni par allelogrammo, quz circa
diametrum fint, parallelogramma &to~
- ti, & inter fe fuine imilia. .
25. Dato re&ilineo fimile fimiliterg; po-.
- fitum, & alteridato zqualc idem cons
ﬁxmcrc
26, Sia parallelogrammo paralelogram-
mum ablatum fit, & fimile toti, & fimili-
--ter pofitum,communem cum o habens
anoulum hoc circum eandem cum tozo
. diametrum confiftit. :
a7. Omnium parallclogrammomm fecun-
dum eandem re@am lineam applicato-
: rit,deficientiumq; figuris parallelogram-
» mis fi fimilibus, imiliterq; pof tis cx,quod
‘ - adimidia deferibitur: maximnmdd ‘eft,
" quod ad dimidiam applicatur,par allelo—
grammnm fimile exdtens defectui.
38 Ad datam lineam re&am dato re@ili- .
- neo ;qmle parallelogrammum apphca-
. re,deficiens figura parallelograma 5 QU
. fimilis fit alteri parallelogrammo dato.
Oportet autem datum rectilineum, cut
zquale apphcandum eft, non majus effe

i dad a licatur , cum
co,quod ad dimidiam app i
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fimiles fuerint defe&us, & ejus, quod

. ad dimidiam applicatur, & ejus, cui fi-
+mile deefle debet.

19. Ad datam re&am lineam, dato re&ili-
neo zquale parallelogrammum applica-
re,excedens figura parallelogrima, qua:
fimilis fit parallelogrammo alteri dato.  *

-30. Propofitam re@am lineam termina-
~tam,extrema ac media ratione fecare.

31. In reQangulis criangulis,figura quavis
ilatere re@um angulum fubtendente
defcripta,zqualis eft figuris, ‘quaepriori

© illi fimiles, & fimiliter pofit2 alateri-

- bus reGum angulum continentibus de~
fcribuntur. ' :

32.,Siduo triangula, qua duo latera duo~

“Bus latetibus proportionalia habeant, *
fecundum unum angulum compofitafu- |
-erint, ita ut homologa corum latera
fint etiam paraliela:tum reliqua illorum-

. triangulorum latera, in re@am lineam
collocatareperientur.

33. In 2qualibus circulis, anguli candem
habentrationem cum peripherijs, qui-
bus infiftunt,five ad centra, five ad peri-

- pherias conflituti infiflant : Infuper ve-
-ro & feGores , quippe qui ad centra
coafiftunt. ) -

550 (0) W55,
\ . |
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PE RELIQUIS

LIBRIS.

IN pmnb,a fex libris mr]km <t Em

lidis opera circa lineas, angwlos , &

fgurasplanas. Aggreffur ue antem fie

guras folidas ; cum videres earnm sraa
Ltationtm indigeve lineis commenfura-
bilibus, & 1ncommmﬁ¢rabxl$w,d‘ he
Jupponerent cognitionem mmteramm..
idcirce libro 7. 8.7 9. pramittit uopna

" nullos affeStiones numerornm, & in 19,

agh de Liness commenfiurabilibus,(7 ine
cammenfurabilibus. ¢ tandemin 11,

- .ag grediturfilida. in12.013 pro-

_ ﬁqmturqmng; corperaregularia dilie

gentins, @ in particulari. Dequibns

etiamagunt 1 4.6 1 5. qui.attribusn. -

“tur Hypficli Alexandrino, & 16.quem

grlaria, & eafolumex 11. astingoequs

V' addidit me‘gﬁmﬁlnﬂhu

Ego hic confulto ommitto corperane~

| Jpropricfunt Elemensa Solidorsm s

[

-



Elementorum

EX LIBRO

UNDECIMO. ¢
DEFINITIONES.
T N 1um- eft quo "imm imicn-
o § O ek i

fionem habet,fecundum longi-
wdinem, ianmdmcm » &pro~ |
* fanditatem.
2, Solidi extremum eft fuperficies.
3. Linea re@a A B, re&aeft, feu perpen=
- dicularis ad planum CD, cum ad om-
nes re&tas BC,BD; B E concutrentes
. /:m eodem plato ad B, re®aeft , & per— |
pendicularss. '
«#+ Planum A B,renn eft ad planum CD; |
cum omnes O H, 1K, qua in plano AB,
perpendiculares ad communem feétio~
nem B E,re&z funt ad planum CD.

‘$. Angulus inclinationis,quo recta AB,in~
-clinatur ad planum C D,eft angulus B A
E,quemB A, facit cum AE, dulta per 4
pundtum E, in quod cadxt perpendicu-
laris B E.

6. PlaniA B,inclinati ad planum C D,m-

-clinationis angulus e F GH, cum G F,
G H, funt perpeudiculares ad commu- g

~wtm interfc&iowem E B, 7.Pla- {



i

1

Liber Pudecimm. }47\

" 4. DPlanum ad planum dicitur inclinasum

fimiliter,cum difti inclinationum angu~
-li fuerint zquales: . :

8. Parallela plana_funt qﬁz aon paﬂ'un:t '

concurrere.

9. Similes folidz-figure funt , quze fimik.
bus; & multitudine aqualibus planis
continentur. ’

20. Similes & zquales funt,qua planisfi. .

nrilibus, & multitudine, magnitndineq;

=qualibus continentur, s
a1. ‘Solidusangulus cft inchnatio plurinm

Jinearum non. exiitentium in codem

plano,ad idem pun&um concurrontiymg;

& ideo continetur pluribus angulispla.
“misyquam duobus. ‘Qualem confittunt
treslinez A B, AC, A D ad concunum
A, &res anguliplaniB AD, D A C,C
AB. . : :

. &2, Pyramiscft figura folids, v. g. ABCD

E, qua continetur planis AB CD; DA
E,AEB, BEC,CED, abunoplane
A BCD, conftituta ad unum pune
. GumE, ~
’ ®3. Prifma-eft figurafolida planis.contene

a3 quorum duo adverfa ABC, DEE, -

#fimt zqualia,fimilia, & parallela: reliqua
veto BEFC; FCAD: ADE B, pa-
- rallelogramma. '
G: . giw

| @+ -Sphara eff tale folidum, quale intelhie.
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¢ gitur formari i fcmmrculo circa dias -
metrum fixam, integré revoluto,

15. Axis cft illa diameter fixa.

¥¢. Centrum fpharz eft 1dcm quod femi«
circuli circumducti.

37, Diameter (pherz,eft quzvxs lineaper ¢

.- centram a&ta, atque ad fpherz fuperfi-
ciem terminata.

18, Conus ef-figura {olida, qualem format
L trungulum reé’tangulum A B C, quaudo ~
«circa latus A 5 manens,integre ciréum— |
volutur, eftque orthogonius quande
laterais B, BC, funt xqualia,amblygo—~
~nius, quando B C, majus eft,quim £ B
& oxygonius,quando minus.
- b Appollonio inConicis traditur ali e
© Comi defimizio uniSerjabior.
- 39, Bafis coni, eft circulis'quem In revo-
lunone deferibit B €. Superficiesco~
o, quam defcribit.a €, & A, et vestex”
cont.

Il Cylmdrus eft figura folida formata i
- -‘parallelogrammo reQangulo v.g. .« &
*C D, circa 4 B, integré reveluto. '

92. Axis, cftipfa o B, maneos.

33., Bafés fint circuli defcriptia lateribung
4D, BC. rchguum autem CD, defcrx.
bit fuperficiem cylindiicam.

4. Similesconi, &ryhndn,ﬁmt qUOrum
axes &dumembaﬁ;m funt propo tioe.

o - 25 - Cu-
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2§. Cubus eft figura folida fub fex quadras

. tis 2qualibus contenta.

26. Tetraedrum, quafub quatuor triane
gukis zquilateris, & zqualibus conti-
netor. .

37. O&aedrum,quz fub ofto trxangnlxs -
qualibus, & xzquilateris.

28. Dodecaedrum,quz fub 12.pentagonis
zqualibus, & zquilareris.

39, Icofaedrum, qua fud 20, tr!angulxs 2
quahbus, & zquilateris. :

30 Parallclepxpe&nm,eﬁ figura folida fex
figuris qhaduilateris contenta, itautads
 verfx fint pzrallclz.

- PROPOS. 1. THEOR. 1.

-Biliwearelapars . g AC exiftat in plame
D F, rel;,mt C B mom exiftss in ﬁ&ltn:. .

q Ienim C 2 eflet in fublimi, tota re&a
2 C B non attingeret fuperficiem D F;.
ergo non eflet plana. fuxradefin. 7. prum
Secundum Heronem,
-‘PROPOS. 2. THEOR. 2. .
Rc&z A B, CD, [¢é mutso fecantes in E, &s.
Sfimiliter omme rrusgsltmx ; exiffnnt in
nno plano,
Ucatur BD, & circaD G, mtclhgatur
cucumducx planum ; quo trinfeunge.
G 3 i per
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per B, erunt B 8, E B,in eodem plano com’
CD.crgo&e. o )

" 'PROPOS.3. THEOR. 3.
‘Diirdm plansram 4 B, C D, :ammxmi/é-—
. @0E F:eftlincarella. ~

P Un&2 enim E, F, funt communia, ergo

& re@aEF. debetenim E F,per defin.
‘9.primi extendi tam per planum 43,

dm C D. .
, PROPOS. 4.’ THEOR. 4.
8 refl4 A B, duabas C D, E F, perpendicss

- dariter infifar adcomcurfum B:erit A B
wd plannm C E D F,rella.
th B C,zqualis D, & B F, zqualis 2

E; ne@anturque FC, ED;&% du@i G #
H,utcunque per B,ne@antur AF,AG, AC,
AE, AH, A D. Eritque primo FCyzqna~
lis ED, & angulus 2 F C,angulo BED per
4. primié: quia circa zequales angulosad
verticem B,latera B C, BF funr zqualiala~ .
teribus 3D, BE, :

2. Latera B G, G F.funt zqualia lateri-
bus BH,H E,per 26. prim/s, quia BF, BE,
fb'unt 2zquales, & adjacent angulis quali-

us. -

2. AC, AD, funt zquales, per 4.pr.
quiacircareflos ad 8, AB, BC, funt 2-
quales A 8, BD. & fimili argumento funt
squales AF, AE. . :

o ‘ 4 An-
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- 4. Angulus AF C,eft zqualis AED, pex

8. prémiz quia AF, F C fint zquales A Ey

ED, &balis AC, baiAD.

. §. AG, A H,fint 2quales pex 4. ;mqma' \

girea 2quales angulos AFG, A EH, fung
fatera lateribus 2qualia.

by 6.Per 8. pr. anguleBG,ABHﬁmtz» ‘
i . quales &redti,quia A B, B G funt xquales

A B, BH, &bafisAG, bafi AH. L
s Eodcmque modo dcmonﬁmturcandem
] pex;pcndu:ularcm clre ad quafcunqnc
aha; G B H. ;
3 PROPOS s. THEQR— R
&44 A B, mj‘ﬂa 2ysbss B €, B D, BE,ad

angulos veflos; Dico ommes fres in une .

. ’lnm efe.
I enim B E;now eft-in plane I Byin quo
S funt BD, BC, crit faltem in eodem cum
re@a A B, nempe inA G,quod.cum F Dy
mtellxgamr facere commpnem fe&ionem
B G. Quoniam igitur A B;re@a eft ad pla-

num F D, per 4. bafus ; crit eadem AB, e~ .
tiam perpendicularis ad B G, per defin 3,
atque itaanguli AB G, ABE, reQierunt’

& zquales quod eft abfurdwm.
PROPOS. 6. THEOR. 6. N

RelBla AE, CT ofikes redta adplanwm EE: Db .

co :pfa effé parallclas.
y Ungantur AD, B D, & in plano EF,. rg{.
&aD G,l' it pcrpcmhculans adBD,& -
G 4 ) qualxs

e —
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.qualisAB; ne&anmrque BG,A G, Frit.
que primo B G, 2qualis A D, per 4. prim7y
quiacircareftos B, D, fune BD, BA ;- =~
quales BD; DG. fecundo B G, BA. ﬂm:
aquales AD; D G; &bafis A & CfE o
munis ; etgo angulus A D G, eft zqualiv &

~ B.G. Sed hi¢ eft reGus per defp. 1ergo &
ille, & quiaper cendem defin. 3. cadem @ -

D tftquoque re&x ad CD. Erivigitur gax
HmDG,¥t22d s BD, ADDC &

idea per providsntems C2dém trés fiint, T
o plmo. Sed & A B, eft in eodem Tt
BD,DA [a)ano,epgo!uam ABCD, fime

* $nuno plano, & propter tettos A B D, m
 Bluntperag.proparallele. -

s PROPOS. 7~‘TBEOK 7o A

Pdrd/le/dr an Cp, ne!?at’kmh ) EF: ba‘x
€0 omnes tres effE inuns )lﬁmv '
NAm A B,CD,funt in eodem plano per

defin. 34. primi. & EF, in eodem per
7 defn Sfecnndum Heroncm.

PROPOS 8. THEOR. 8.

¢

RG&GJ'B € D, finr parallele,£3 CD fir re~ .

- Bawdplanwm E F £ Dico etiam A 'B rés
" Qam effé ad planwm € F.

. Conﬁm&xo eft fimilis fextz. boceft &

G fie perp:nd:culans ad 3D, & equa-
. ~ s

l

“re



; Liber Pudecimm. . w99
lis € D, &c. Quoniam igitur cirea re&os
CDB,G BD, 3D, DC, funt zqualds P
8, B G; erit bafis B C, zqualis GD, per 4.
pr- & quiarurfus D C, D G, funt zquales
C B, BG, &C G, communis ; erit per 8.

- pr/msi C B G,zqualisreéto CD G. Atque
$ta G B,erit perpendicularis ad duas 3D,
B C; ideoque per 4: re@a ad planum C 2

_D & quiainecadem exiftit A B,eritrea A

" B,perpendicularis ad B G, per defin. 3. Efe
:autcm eadem A B,etiam reétaad B D; er-
gopers. re@acft ad planum G B D. hoe
&t ad planum EF. e

PROPOS. 9. THEOR. ».

Qxe eidem funt parallela etiam ffint m
diSerfis planis; fams nilsslominms parallee
la inzer fo. . Cs

+~ Uando AB sCD, funt parallele ei-
. dem E F, & omnes in eodem plano,
. jam propofitio cft demonfirata wd 30. pri- .
~ smé: Hicergo AB,EF, fint in uno, & CD,
EF, inalioplano: & GH, G fintper-
pendicularesad E F. eritque per 4. E Freé-
&aad planum H G L& quiaAB,CD, funt
.eidem E B,parallelz; erunt ctiam AB, C
+ D, ad idem planim re@z, per 8. & peré,
parallele.interfer o
T Gs. PROe
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PROPOS. 10. THEOR. 10,

Refla A B, A C, concurremtes inA,fint pas

“vallela re@ss D E, D Focomcurrentibus in

' D Diéco angmlos B A C, EDF,effé aqna-
" les, el aguialere dmobus refls.

N priori figura A B, AC,& DE, EF funt
A G, fimt parallelz eifdern DE, EF; fed
non fimiliter pofitz, quiaAH, A G, funt
furfium, & DE, D F deorfum: Dico inn-
troque cafit angulos BA C, H A G zquales
effe angnlo ED F.Quando AH, A Guon
funt fimiliter pofit2, erunt faltem protra~
tra&a fimiliter pofitz,quales fint AB,AC,
quarum illa fiat zqualis D E, & hac 2zqua-,
hisD F; neQanturque relique linez @ ex
quibus B E, CF, erunteidem A D patalle-
Iz, & ®quales per 33. pr.& ideo zquales &
parallelz inter f&: & quiaeafdem conjun-
gunt reétz B C,EF erunt etiam per candems
33. BC, E Faquales, & parallele. Et quia
in triangulis BA C, EDF, przter bafes
BC, EF zqualiafant lateraA B, A C, la-

“teribus DE, DF, erit per 8: pr. angulus
BAC, nec non HAG, zqualis angulo .

EDEF. ' .
. In pofteriore figura reétz A B, AH,fant
sterum parallelzre@2 D E; & A C, A G;
parallelzre@e DF, & quidem AB,DE
_ Pofiee funt fimiliter; at AC, D Fdiffimili-

N Tter;

parallele, & Gimiliter pofita: itemn A H, .

-
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- Liber Vpdecimns, rry
ter; et enim D F, deorfum, at A C firfum;

item A G, D E funt pofitz fimiliter, fed A ~

Heftad dexteram pun&i A, &DE, ad fi-

niftram pun&iD : Dico in hoc cafiitam.

angulum BAC, quim H A G, conftituere
angulos duobus re&is zquales cum EDF,

Produ@ienim CA, quznen eft fimiliter.

pofita cum DF, fic etiamAG, fimiliter pofi-

" ta: &ideo per demanftrata in priovibuc ca-

Jfbse angulus B A G, eft qualis angulo E-

D F; adje@toque communi BAC, funt

diwo B AC,BA G gquales duobus BAC,
E D F,illi autem duo fant 2quales duobus
redis, per 13. primi: ergo eriam ifti dud
funt zquales duobus re@is. idemque de-
montdtratur eodem modo de dpobus angu-
JisEDF.HAG. : . ;
PROPOS- l!oPROBLo!o B
oA punlio A, in fwblimi, adplunnm B C,
perpendicularess ducere,

jN plano BC, ducatur quavisDE, in

quam ex A, demittarur perpendicularis
AF, per12.prims; & GFH fit perpendi-
cularisad candem D E in plano B C, & in
hanc cadat alia perpendicularis ex A,nem-
pe Al: dico ipfam effe re@am ad planuni
BC. Sit enim KIL parallela DE,ficut cr-
go D F,re&ta cft ad planum A F I, per 4.ita
erit quoqué KIL.per 8.hoc cft angulus A1

Lyeritre@us. Eft autem & AIH, reGus.

LR SN 3

Gé ergo

~

-
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ergo per 4.-A Left re@a ad planum B'C, in
quo exifhmt G H, KL
PROPOS 12. PROBL 2,
Addarnm p/4m¢m BCa pm&o A, perpen-
Aienlarem excitare.

EX alio punéto D, demiteatur perpen~

dicularis por precedentem nempe D E;
& per E, A,ducatur HA; & in plano DEA,
per 31.pr. ducatur per A,ipfi-D E, paralle~
laAF: erxtque AF, re&a adB Coper 8.

‘PROPOS 13. THFOR, 1.

Expunilo C, una rantnm linea cj? per[en- .

. do:ul4r:4 adplannmz A B,

gl enimeflentduax C D, C E, effent pa-
»)rallelz per 6. quod cft ablurdum, qula
concummt inC.

‘PROPOS. 14. THEOR.I:.

Eadem A BEr re@la ad duoplana CD, € Er

Dsca eaden plana offe parallela,
Amfi concurrunt, & in communi fe-
&ione F C, fumatur quodvis pun&um
L,nc&anturquc AL,BL: erunt in trian-
gulo ABL,duoanguli LAB, LBA, per

defin. 3. redi, contra 17. prmu '

PROPOS. 15. THEOR 13

» plm BC,re8a A B, A, fin¥ ,mzzeb
rellst

A

.
~T

i O S

a

e AL S 4
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Liber Vndecimus, 57

ve®u DE, DF, inalioplanoF E: Dice
spfx pluna effe paralicla.
I“ x A, ducatur in planum E F, perpendi~
camaris A G, per 11, & per G ducantur
G H. G L, parallela D E, DF, qua per 9,
erunt quoque parallele AB, A C: & ideo
perza. prims,anguli GAB.AGH crunt
duolt-us s xquales : & quia AGH 1e-
Quseth. crit &G AR, 1cétus. immo & G
AC, AGIL crunt imtiirer reéts; 1deoque
caden A G et ad utrnmgne plamun re-
¢ta, & per precedentem BAC, EDF, e-
runt plana porallela.
PROPOS. 16&. THEOR. 14.
Siduoplavaparallela 4 B, C D, fecenrny
plano b b icommunes fcftiones E H, GF,
‘l‘“ﬂ(’»f"-(l/(./l-
Ietim concuirerentv. g in I, con=
S cusrerent etiam ipfa plana,gucd off com-
tra bypofin/fm.
PROPOS. 17. THEOR. 15.
Sidnalimea A B, C D, fecomrnr planss pa-
vallclss £ F, GH, 1 l}, mi, M, N, &8
0.0, Q ; fecabunrwr fimilirer.
Un zt% {(l, occurrens plano GH In
]R i quo ad M, & P, ducantur RM, R}y
eritque per pracedemsem R M, parallela N
, & RP Para"ch L 0[4 &ideo per 2 fex-
rintLR,2dR %"li?u erictam L M, ad’i
a3

. &¢. R
BqumORFEY  rro-

aciig s 43 M{ per 47 8.
J

A
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« PROPOS. 18. THEOR. 16,
8it A B, refa adplanum ¢ D: Dicoamnsa
. splana per A B, dullacffe relln ad pla-
- wkm C D, Ca
) Er AB, fitduéum planum EF, faci-
Pcns cum CD, communem feétionem
G BF,& HLfit parallcla4 B, in planod
B F; qua per 8. erit quaque reQa ad pla-

sum C D;&itade omnibus alijsre@is HL,
ergo per defm. 4.planum E F.reGum- eftad

.~ PROPOS. 19. THEOR. 17. |
8iplana A B, C D, fintrefaadplannm G
" Herst quoque cornydens communts felie
E F, ad idem plansm refla.
Uz enim educitur in plano « B, per-
Qpcndicularis ad DF, ea cft reQa ad
Pplanum G H per defin. 4. & fimiliter e3,

" quz educitur ex codem pun&o F,perpen-

diculariter fuper BF, in plano C D, eft re-
&aad idem planum G H. Ergoper 11.FE,
FE funt una linea,hoc eft, communis fe&to
FE,eritad GH,rea. ' .

) PROPOS. 20. THEOR. 18.
ingwlus folidwe A, contincatur tribuc an-
golss plapsa B A Cy € A D, D A B: Dico
. gqmoslibes dmas cffe relignuo majores. -,
Q"(ll‘a_ndq omnes tres funt zqualesy, ma-
“S4qifefta eft propofitio, quando.duo fust

o
-

[ “RqUR -



3 2. 'r demptis cxgo 6. 1llis qui funt majo-

Lihr Vndecimus, rsy

equales, & tertius mmor, fimiliter. quane
do vero B 4 Ceft maximus proba:m- relis
qos B A4 D, C 4 D efle ipfo majores hoc:
modo. Fiat B A Ezqualis B.A D,& H E e~
qualis 4 D; Et du&a utennque B E C;un-_
gantur BD, CD. Eruntque BE,E D, 2~
quales pér 4.pr.Duo autem latera D8,DG,
font per 20. pr. majora reliquo B C; deme.
ptis ergo zqualibus B D , B E, remanebit
€D, major CE,& angulns D 4 C eritma~
jor CA E, per 24. pr. quia CA, AD, funt

. zquales C 4, 4 E,&bafis CD; major bafi

CE. Quare D AC, D 4B, fimul funt ma-

jores CA E, E A B; hoc eft, toto B4 C.

- PROPOS. 21. THEOR 19.

Omnes anguls plani comeimentes ‘ugm’um
Jolidum ,- fimnl ﬁln’ﬂ fhont mimeres

guarnor redss.

: g OlidusA, contineatur primo tribus pla-

nis angulis BAC,CAD, D AB. Dy-
&is ergo B C, C D, D B; erunt tres angu-
li folidi ad pun&a B, C, D; & duo plagi
anguliAB C, ABD, crunt per praccdes-
sem majores tertio C BD ; & ita de reli-
uis: itaut fexanguli A B C, ABD, ACB,
1 CD, AD B, ADC, fint majores tribus
CBD, BDC,DCB, hoc ¢ft, majoxes

‘ ;luobus re&tis. Difti autem fex anguli una

cum tribus ad A, fint: zquaks 6.redis, per



T AT

gow Ex Elem’ntormlﬁﬁ XL

res duobusredis , remanebunt ifti tres ad
'lem cem A, minores quatuor re&is.
= Secundo contineatur folidus A quinque
angulis planis ; eruntque omnes guinque
dapentagono BCD E Fper 32, pr fex te-
&is xquales,&10.angaliABC, ABF, A
CB, ACD,ADC,ADE &c. eruntfex -
#edlis majores, fiows 4n precedents demon-
frarm:e Omiiesantem 10.una éum §:
lis ad o, funt 10. reétis zquales. fub-
latxs ergo 1o. illis,qui funt majores fex re~
&xs,rcmanebant 5. ad ), minores quatuox
#ectis. & ita de alijs.

. SN
PROPOS. 38. THEOR, 33.
Planum A B, frre&nm;lﬂmmn;dt U

ex punllo E plani A B, i» planum 4 C,

- eadat perpemdicnlarss E G : DicoE, effé

- ‘adcommunem [¢cQionem A D,

:g In mx'n‘us, ﬁt alia perpgndicu]aris EL &

1 G, fir perpendicularis ad A D,ideoque

-per 4. defln. reQa ad planum 4 B, & per-

pendiculatis ad E G, 1n triangulo igitur E

. Glerantduore®i EGLEI G: guod eff
: ’Mtra 17: promi,

/.

T epm v

e (o) ate -
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ExDmmo & Vndecimo. 10 (

‘P ROPOSITIONES .Alfvf
| exifdemElementis deprompre,qra-
«  r&m demonfirariones, hoc comymdt.-
Foum Clavw rclmqmt.

S x X. -

- RASRNE T by
Ropof 117.*In qmtlrztrs dxammr &
Jans funtr linex incammenfurabiless

Hoc eﬂpmporno diametri A€, ad'lavug

+#.8; nila rarione. poreft exhiberi nuine~

#fs;Nulla énim datud earundém re&arnnt

| M Cy it B; rhcnﬁlmcommunxs. CLoh e

ko EA T v
- \xp,x XL L
N Ly - N ,‘ ,.‘. o -
Ropof 29. 30. &gx Solldapzraﬂe!&
P pipedafiper cadem, velfuper 2qualia
bus baﬁbns toniftituta, & in cadem altitua -
dine; funt 2qualia.
Talia funt puallc]cpxpcda AB,CD hz..

. bentia commuhen; bafim AC‘, & zquale:

altitndines .4 E, A F..

Item parallelepipeda # B, H!,habentra
zquales bafes 4C, GH, & zquales altitu=
‘dines A E, G L. '

Propof: 3 2. Solida parallelepipeda s 5;
C’D, fub cadem vel aequah altitudine BE, .

CFE, in-

-~



202 Ex LibreVidecims.

CF, inter fe funt ut bafis 4E,ad bafim DX,
~ Propof. 33. Similia folida paralleleps-
peda, v. g. 4 BC, D E ¥, in quibus tria
plana .43, BC, C A, circa angulnm foli-
dum I fantfimilia tribus planis DEEY, F
D, circa angulum-folidum H, zqualem ipfi
Lfunt in triplicata ratione laterum homo-
logorum qualia fimt C 7, FH. Hoc eft fira~
tio C 7, ad F H,continuctur ufque ad quar- .
fuin cermiium , de primius ad qlarensh i
erit parallelepipedum 4 3 C,ad pamllclc-
pxpedum DER - -

Propol. 34. Equalitm paralleplpedo.
mm A B C, D E F, bafes & akitudines res
ciprocdntur. Hoc eft utbafis 4 B,ad bafim
D E, itacfl aleitudo £ F, ad altitudinem
B Et vice verfh Rucia B, ad D E, i~
tach E F, ad B C, parallelcpxpeda fune -

equafia, - -

Propof. 36. S! in para]!eleplpedo B I,

. girca angulum folidum “ tria latera 4 B;
« C, A D, (int continué proportionalia: &

in parallelepipedo G X, circa angnlum F- -

#qualem ipfi9, omnia tria latera FG,1 44
FI, fint zqualia mediz proportionali -
AC, erunt parallelepipeda 2E, G X, -
qualia, .
‘Propof. 37. Si fuerit ut re&a 4 ad 3,1!:3
Cad D. fuerintque parallelepipeda 4, 8
inter (e fi milia, & parallelepipeda ¢, D in.
tex



Ex Ducdecimo.  _ 6y

tet fe fimilia, erit quoque ut parallelepipe-
dum 2 3d B; ita Cad D;& vxce verfa:

EX XI L )
P Ropof’ 1. Quzin cmuhs polygona fi-

milia, inter fe funtve 3 dmmctx is qua=
drata.

Propof. 2 .Cir culi i inter ﬁ: foneuic 3 dla-
‘metris quadrata.

Propof. 5. & 6. E;ufaemalutudmxs Py.
ramides tam Triahgilares, quim Polygot-
nz: inter f& fime, ut bafes.

Propof. 8. Similes pyramides fane ia
triplicataratione laterum homologorum,
w2 diBam eft Prop. 33. sndecim deparale.
belepspedse. .

Propof. 9. Equalxum pyramldum reci~
prosantur bafes & latera.

Prapof. 10.Conus tertia pars eft Cylw?—
dri cjnfdem bafis, & alutudxms. '

Propof‘ 11.Tam Coni, quim Cylmdrl
ejufdem altitudinis, inter fe funt ut bafes.

Propof; 12. Tam Coni, quim Cylindri
fimiles, funtin triplicata ratione diame- -
trorum. ‘

Propof  15.Tam Conorum quamCylin-’
drorum zqualium, reciprocantur almudl-
nes & bafes.

Propof. 16. Spharz fint in mplnata
rasionc diametrorum. EX



Ng Ex Alys.
Ex i’appo lib.\s.prop. 14.

¢ Irculorum  circumferentiz inter &

fint ut Diamerri.
& Archimedede dimenfionecivenlt
prop. 1.

’OMm‘\»s circulus gqualis eft triangulo re~

&angnlo, cujus radius. eft 2qualis uni
Jateri eorum quz funt circa re@um angu-

Jum; cireumferentia vero eft 2qualis alte-
#i laceri cir¢a retum angulum exiftenti.

Excodern de Sphera & C']lindro._ lib.
S z. prap. 30. '
" : YI)'llféunﬁue Spharz fupetficies quam
' C drupla eft maximi circuli corum qui
funt in ipfa, :

: Ex C'la'vié Geom: pratlicelib.s prop.7.

‘ Q,. Phara foliditas producitur ex duén
[N

ficiei,

ELEN-

femidiametri, in tertiam partem fiper~

o

g ——
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ELENCHUS

PROPQRITIO-
NUM SEX LIBRO.
RUM EUCLIDIS.

Sicut habentur apud
Clavium..

PROPOSITIONRES
Libri Primi.

5. Uper data rela linea terminata,
S' . uwiangulum zquilaterum conftis
tucre.

2. Addatum pun@um datz re@e linez,
zqualem rectamlineam ponere,

3. Duabus datis rectislineis inzqualibus,
de majoie zqualem minori reétam li-
neam deerahere.

4. Siduo rriangulfa dun latera duobus la.
téribus #qualia habeant, utrumg; utri
que,habeant vero & anguium angulo 2.
qualem fib zqualibus reétis lineis con-
<emtum ; Et bafim baii gqualem hahe-

ts

{

‘ Aj:ajina sevad iz, & 0

F

B

(J
1\
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156  Elenchus Libri primi. . !
bantjeritqg; triangnlum triangulo 2qua- |

" e, ac reliqui anguli reliquis angulis - ‘
.quales erunt, uterg; utrique, fitb quibus
2qualia lacera fubtenduntur. .

§. Hofcélinm eriangniorum, quiad bafim
fimt, anguli inter fe fant zquales: Et €
produ&is zqualibus re@is lineis , qui

- fub bafi funt anguli, mter ¢ 2quales e-
runt. . )

6. Sterianguli duo anguli »quales #nter fe
fuérint: Er fub zqualibus angulis fub-
zenfa latera mqualia interTe erunt.

7. Super eadem re@alinea,duabus eifdem

. wellis liness,aliz dux reftz lincz zqua-
les,utraqs utrique,non conflituentur,ad -
alfiid atque aliud punGum, ad eafdem
Pzrtcs,eofdcmq; terminos cum duabus
1nitio dudis reétis lineishabemtes.

$. $i duotriangula, duo latera habuering
duobus lateribus, utramque utrique 2- ‘

+ wqualia; habunerintvero & bafim bafi 2~
qualem: Angulum quoque fub 2quali-

‘bus re@is lineis contentum, angulo -

- qualem habebunt.. ‘ f

9. Datum angulun reétilincum bifartam \
fecare. — o

- 40. Datam re@am lineam finitam bifa-
riam fecare. -

1. Datare&alinea, a piinQo in eadato,
reQtam lineam ad angulosrcéios excita-

. . 12.54-
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Elenchus ibvi primi. -« 8y
12. . ‘Super datam re@am lincam infinitam,
4 dato punéto,quod in ea non eff, per-.
pendicularem reétam deducere.
13. Cum re@a linca fuper ream confHiey
+ linéam, angulos facit; Aut duosredtos,
aut duobus re&is zqnales efficiet. -
14. Siad aliguam re@am lineam, atque ad
ejus punétum, duz reétz linez, nonad
eafdem partes diictz, eosqui funt dein-
ceps, 1ngulos, duobns reétis zquales fe-

© rerinmt 5 m dire@um erunt inter f'e Jp&
reétz linee,

15. Sidoz ez iineg fe mumio: ﬁ:cuennt,
angulos ad verticem gquales mtcr fe'ef-'

— feient. s

16. Cujufcungace trianguliano latcrc pro~
dufo,extermus angulus utrohbet i mter-
no, & oppofito major efh. .

17. Cujideung; tmnguh duo .mgulz d'iro-

- ‘bus reQ@is fant minores, omnifariam |
Tunvpri.

18. Omnis trianguli majus latus,ma)oncm
angulum fubtendit.

9. Omnis trianguli major angulus, ma-
jori lateri fubtenditur.

20. Omnis trianguli duo latera rehquo
funt majora,quomodocung; affumpta.

21. Sifuper trianguli uno larere,ab extre-
mitatibus du¢ re&g linez interius con-

ihmtg fuerint; bg conRituvg reliquis
trian~



m " Elenchus lrb ri pmnr

tnanguhduobus lateribus minores qm- .
dem erunt,majorem vero angulum con-
tinebunt.
a2, Ex tribus re&is lineis, qua fint eribug
datis re&tis lineis 2quales, triangulwm
conflituere. Cportet autem duas reli-
~-qua cfle majores omnifariam ﬁlmptas o)
quoniam uninfcujufcang;’ trianguii duo
. Jatera omnifariam f'u.mpta, reliquo funt
majora.
#3. Ad datam rc&am hngam,datumque in
ea puntum , dato angulo reétilinico =~
.+ Yoalem angulum reéhlmeum confli~
| tuere.
24. Siduotriangula, duo latera diicbus
. Jateribus zqualia habuerint, utrumqug
- -stiiquesangulum veroangulo majorem
fub zqualibus re&islineis-contentum
- Etvbafim bafi majoremhabebunt.
55 Si duo triangula, duo latera.duobus
lateribus @zqualia habuerint, utrumque
.- -ytrique ; bafim vero bafi mnjorcm Et
angulum fub. ?quahbus reislineis con-
.- tentimsangulo.majorein habebunt.
26, Siduo triangula, duos angulos duobus
. angghs, zquales habucrmt,utuunque it
trique, unnnque latus -uni lateri - “gqua-
le, five guod zqualibus adjacet angulis,
feuquod uni 2qualium angulorum fub-
' .tendmu i Ecreliqua latera seliquis la-
R tcnb.us-
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‘PROPOS. 1. .
& Ngwlusre@ius B.AC aid centyum cive
cnli A conflitnrus; abfeindit arcam B
C, quarram partem totisn periphersd
Productaenim B A; inD,; & C A, inE,eft
CAD, ctiamreQus per defin. 10 primi. &
codem modo D AE, & EA B, fint etiam
re&i, €rgo per mxioma 11. #quales: unde
. per28.terry arcus BC, CD,DE, EB,
_dnvicem funt zquales, eft ergo B C, quarta
pars totius. .
) . PROPOS. 2
Darsss fir angulus guicung, B A C; £4 cen
270 A deferipros civenlus B € D,ESevdens
- wentro A defiriptiss quiSss alise ciie
dws E FG; | Dsiocffe Arcsim B C, ad
zotam peripherian circuls BC D, &F o7
avcus E F, ad vatam persphersnmcircwls
- .E FG. o ’ -
T Teacureniim AD;fackons ciun AC an-
D guliom redtam; etisdeprr priscedontes
tam arcus CD,quam astis F Gigquatea pars
- govius Peripheriz 5 fed per 33. féxss tam
‘ 1 . arcus
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arcus BC, eft adarcum CD; quam arcus
EF,adFG, ut angulus B A'C, adangu-
Ium CAD:eft ergourBC, ad CD, itaE
F,adFG. crgoper 22. guints erit ex 2qua-
li#ate, ut B Cad totam circumferentiam,
ita EF,ad totam circumferentiam.
Quoniim ergo ex prop. 33..4ib. 6. in 2~
nalibus circilis, anguli ad invicem ean-
em habent rationem, quam habene peri-
phetiz feuarcus, defcripti tanquam cen-
tro, exipfo concurfii linearum angulum
conftituentium ; ideo Mathematici pro
menfura angulorum, aflumunt ipfos arcus,
,qui deferipti funt tanquam centro , ex
concurfitlinearum ipfam angulum confti~ l
tuentinm ; & quot partium eft hijufimodi
cns, totidem partium dicitur efie angulus, -
quemidemille arcus fubtendit. quia au-
tem ex 2. propof- hufus conftat omnes ar- |
- cus guibus zquales anguli infiftusic, ean~ |
. dem habere rationem ad totam circumfe- ';
rentiam ideo perinde referc ad quan-
-tam diftantiam defcribatur ille arcus qui P
anguli fubtendit, &penes qué anguli men-
fura defamitur. Sic in fuperiori figura arcus
EF, totidem eft partium , five graduum,
quot partium eft arcus B C: & idem eft,de
quocunque arcu, déferipro ex centro A,
- -dgintercepto latcribus AB, AC,quantum~
[ , hbc; te

-
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Iibet vel produdtis, vel refciffis. Dividie
tur pdrro omnis circulus apudMathemati-
cos in 360.partes zquales , quas partes
gradus vocant, finguli gradus dividuntug
in 6o. partes zquales, que minuta vocans
tur, five ferupula prima : fingula minuta,
iterum dividuntur in 6o partes zquales,
quz vocantur fcrupula 2. Scrupula 2, ite-
rum dividuntur in 6o ferupula 3. & fie
confequenter, {cxagenaria divifione per-
gunt,quoad placuerit. Cur autem Mathe- -
matict, hunc divifionis modum prz alij
divifionibus elegerint, hic nihil attinet d1=
cere, fufficiat quod in hac divifione,pro o«
perationibus prafertim aftronomicis per-
ficiendis, multacommoda infint, quibus
aliz divifiones carent. Qperationes ples
r¢q; Mathematica, ut funt inveftigare cz<
leftes motus , menfurare diftantiam, five
aftrorum 3 terra, five in ipfaterra, loci 2.
licujus, veld nobis, vel ab alio diftantis;
Horologia,vel munitiones defignare, &e,
perficiuntur per triangula: ideo' Mathe
matici quafdam lineas ingeniofiflime ex-
* cogitaverunt, per quas & latera triangu- .

tJorum, &anguli,imo & ipfe arez,prout 0-

- pus fuerit, ex quibufdam datis five cogni
tis, invefligantyr.. Has- ergo lineas cum
¢ ad triangulozum refolutionem fint ne-
ceflariz,breviter explicare nos oportet.

- L I 2 - DEa
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. DEFINITIONES.

1. ¢ Inus alicujus arcus, eft linea perpens
diculatis,cadens ab uno extremo ar-
cus cujus dicitur finus, in diamecrum
* circuli, ab altero extremo ejufdem ar-
- cus dutam.
- Core#. 1, Duo quilibet arcus femi< -
- ¢irculum conRituentes habent unnm c-
 undem§; finum.
" 8, Coroll,z.Defist.2. Sinus quadrantis
.- cireuli,five finus 9o graduum, eft circuli
" cjufdem femidiameter: & vocaturSinus
totus five Radius. :
3. Complementum arcus, cft differentia
- quadiffertidem arcus 3 quadrante. A-

| = pwd Awtores samen ctiam Jipe comple-

" amemtum nrime guadrante maforss acei-
pirwr provefiduo gued decft ad dues se-
Bes, fie ad 130.gradws. .

®. Tangens alicujus arcus, eftrelta lines

" diametri extremo perpendiculariter ine
fiftens, altera vero fut extremitate ter-

- wnindca,lined & centro circuli,per extre-
mitatem arcus cujus cft tangens; pro-
duﬁi- T -

J. Sccans, cft re®talinca & centro circuli

~ perextremitatem arcus cujus cft {ecans



produ&a,donec enm tangente-cjuldem
arcus concurrat. ' .o
&. Sinus, tangens, fecans, alicujus anguli,
eft eadem, quee eft finus tangens fecans,
-arcus illius qui propofitum angulum
fybtendit & menfurat.

7. Sinus verfus alicujus arcus(aly [agittam

Socanr)efd pars diametri circuli, inter- -

extremum dati arcus, & finum ejufdem

arcus intercepta.
8. Chorda cft re&a linea arcum queme

cumg; circularem fubtendens. :

Pro Harum definitionum pleniori ex-

plicatione fit Quadraus circult AB C qui -
satelligatur divifus in go. gradus, & fingu--
1i gradus intelligantur divifi in 6o ferupue -
Ia t. & fic confequenter. In-hocquadran-
telinea A B, qua cft latus quadrantis,five

femidiamérer circuli vocatur Radius-five

Sinus totus. Hac fupponatur divifa in par-

. tes aliquot,vel 100. vel 1000.vel 100000,

vel plures; deinde ex pun&to B, intelliga«
tar du@a B T. perpendicularis ad lincam
A B. Intelligaturque BT produta ininfie
nitum, vel ut alij loquuntur quantum fif<
ficit: item ex Apunéto ex quo tanquam
circuli centro propofitus quadrans deferis
ptus eft, per fingulos gradus, & per fingula

- minuta 1. 2. &c. intelligantur aliz linea
" du@tz, quz producantur donec concurs
S 1

rant
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Fant cum linea B T; quales in propofitz fi>

z_u.ra funt linez AE, AF, AG, dicentur-

e ezdem linez, fecantes corundem gra~ .
duum per quos tranfeunt. - Siclinca AE, -

ug¢ quadrantem fecat in gradu 7o vocatur
ecans 7o. gradium , linea A F, quia qua-
dfantem fecat in gradu 6o. vocatur fecans

60o. graduum, & fic de relmquis. Tangentes

autem accipiuntur in linca B T, incipien-
do i pun@o B, &religuam lineam_ accipi-
endo ufgué ad occurfinm alicujus fecantisg
Yocaturq; tangens totidem graduam,quot

aduii dicitur illa fecans, cuifangens oc-
¢urrit; Sic linea B E. vocatur tangens 70.

graduum,linea BF eftfecans 6o graduuny

quia h2c occurrit fecanti 6o graduum,

illa fecanti graduum 70 ; & fic dereliquis. -

Iterum in codem quadrante A B C.ex fir~
gulis gradibus & fcrupelis peripheriz qua-

drantis, intelligantur demifize perpendicn<
“lares ad finwm togum, five ad radium A-B,
quales in hic figura fintlinez IL,MN,

KP, vocantur hujufmedi -perpendiculares
finus primi , five finus re&i, five fimplici<
ter Sinus totidem graduum,quot graduum
eft ille arcus, ex cujus extremo illz per-
pendiculariter dimittuntur; fic linea 1L,
dicitur finus 30. grad. quia dimiteitur ex
.extremo arcus 30. graduuin,fic lineg MN.
eft finus 4 5. graduum, & linca K P. eft fi-

S g U nus

&
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__ Dus 6o. grad. & fic de reliquis. . Iterum ig

€odem quadrante A B C, ex fingulis gra- -
dibus, & minuris, intelligantur dultz rex
&=z linex ad angulos re@os,ad finus re&os
eorundem gradunm & minutorum, quales
funt re@2 XKD,M R,I H, Vocantur hujuf-
modi linex finus coplementi eorund€ gra~
- dunm fi¢ linea X D eft finus cSplementiso
graduii, & linea MK eft finus complementi
gradunm 4. lineal H eft finus comple=
menti 30.graduum & fic de reliquis: Quod
fi vero numerationem graduum in eodem
juadrante inchoamus, non in pun&te B
d in pun&o C. tunc gradus qui fato nu=
- nerationis initio in B fuit 70, - erit 20, - -
falo numerationis initio in C; & fecun<
dum hupc modum numerandi, linca K Dy
erit finus 30. graduum, lineavero K P, e«
rit finns complementi graduum' 30. unde
patet quod eft idem efle finum 30. gradufk
five cflc inum complementi gradnum 6o
numeri feilicet qui deeft ad quadrantem, .

" five ad gradus go. Eft enim complemen<

tum tujufvis arcns, five anguli, differentia,’
_qua arcus femicirculo minor differt 4 qua~"
drante, 7 hater definirie 3. fic arcus 8o
graduum complementum, eft arcus gra-'
- dunm 10, quia 80, diftat gradibus 10, &
s0. Item arcus 100 gradumm comple~

- mentum etiam eft 10. quiacentum fupe—
- I4 - rag
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zatgogradus, gradibus 10. & fic derelis

. quis : rarius autem eft ufus complemento-
" xum faperantium quadrantem , {epiffime

vero eft ufis complementi, quod deeit ad
complendum quadrantem , five yo gra-
dus. Valde autem notandum eft , duo$
quofvis arcus , qui fimul fumpti,complent -
medium circulum, five 180. gradus, habe-
re eundem finum, m# dicienr s» Coroll. 1.
definitionss prima. fic finus 30, graduum,
ef etiam finus graduum 150,quia 150,cum
30 gradibus, faciunt 180, five medium
circulum. una ergo eademq; linea fubit
tria munia , & rres denominationes, fic liv

- mea LL eft finns 30 graduii,eadem eft finus.

graduum 150,eadé cft finus caplementi 6o

aduum, His pranotatis pro intelle@iora
efinitiond, fequitar Tabular explicatio.

Tabule finuum y tangentinm, & fecana

- gum, nihil aliud funt quam tabulz exhi-

)
4

bentes in numeris, proportiones omnium

pradi®arum linearum ad invicem, funt e~
nim hoc modo compntatz. Radius five fi-
nustotus, five circuli enjufcunque femi-
iameter,ponitur divifa in partes zquales
tot,quot placuerit, & quaritur quot tales
partes, zquales partibus radij, contineat

- quavis finus, aut fecans, aut tangens.Pro-

peer facilitatem autém majorem , tam in

- somputu tabularum, quamin ufit illarum,

¢ ]

9

[
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radius ﬂ:mpﬁ ponitur divifus mpartes

uz exprimuntur unitate cum aliquot ci-

15, ut" in 100. ifi 1600, 10000. 100000,
&c. - o
.. Tabulz quas adjungimus - computate
fint ratione radij divifi in 100000 partes.
Infuperiori ergo figura lined A B. divifa
intelligatur in 100000 partes, fi quararh
quanta fit linca B F, tangens feilicet gra-
dum 6o, inveniam eim continere partes
373204. linea vero A F, fecans eorundem

. 6o graduum, continet partes 200000, ta-

les fcili¢et, quales A B continer 1000003
eft ergo linca AF, duplaipfius A B, lines
vero KP, finns 6o graduum, continet
$6603. Continet porro unaquaque pa-
‘gina tabularum quatuor columnas, in pri=-
‘'ma columna continentur gradus & minu- -
'ta, quz per fena progrediuntur, & in pagi-

‘na quidem finiftra deorfum, in dextra ves

ro pagina furfum crefcunt, qua difpofitio=
ne habetur, ut pagina altera, femper alte-
rius complementum exhibeat,aliz tres co-
lumna continent finus,tangentes, & fecans -
tes, gradibus & minutis primz columna
competenres. Quod fi operatio fit uc
jufinodi, ut non requirat tam magnos nu<
mnieros, quanti funt illiqui in tabulis exhi-

- bentur; poffimus, férvata nihilominus' in-

ger cos proportione, €os minuere, quane
‘ ' ls - .

1
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tum placuerit, reijciendo fcilicet aliquot
notas pofteriores verfus dexteram, hoc

modo Exemplsi grarsa vellem habere fi-
num,tangentem, & fecantem 2§ gr. refpe-
Buradij folum 100e_partium, quiaergo.
‘exradio 100000 pofito in tabulis, reijcio
Auas notas, fcilicet oo. ut remaneat folum

.3000, debeo fimiliter ex finu, tangente, &

fecante repertis in tabulis; abijcere duas
ultimasnotas verfus dextram, tuncrefi-
~duus numcrus,dabit finum, tangentem , &
fecantem , quas quarebam, refpeéu radij
folum xoco pattium. Ins exemplo pofito,
finus 2 ggr.in tabulis ponitur 42262,retjcio
duaspoftremas notas frilicet 62, & rema-
ment 422, finus quafitus refpeétu radij mil-
e partium, fic abjeétis 31 duabus poftre-
misnotis, ¢ tangente, remanet tangens
466 partium; ex fecante abjeétis 38,rema-
netfecans 1103 partinm. Quod fiex ra-
dio folum unicam ultimam notam abjecif
fem, etiam unica ultima nota ex ‘a{ijs li-
neis foret rejjcienda, fi exradiotres nos
tas abijeccrem , ctiam ex alijs lineis tres
notz eflent abjjciende , & fic confequen-
ter. Hoc gquidem modo aperandi exhiben-
gur finus, tangentes, & {Ecantes femper ju-
fto minores, propter hanc tamen notarum

mbjectiongm , nunquam plus unitate diffe

funt d veris : mynus autem different

' ve-

(58 3
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yeris ; hoe moda , fi prima nota vers
fus finifiram ex rejeis, major fuerit quam
5> tunc ad numerum reliGum addatur uni~
;  tas; fivero fuerit vel quindue vel minus
L " quam ¢, nihil addatur.  Si¢ in exemplo
pofito, ex finu rejecimus 62, cujus \prinia
nota eft major quam §, ideo ad numerum’
reli®um/422, addo unitatem , ut finus flae’
423, quz qunidem crir major ver, fed ne’
quidem media unitate. in tangente vero
& fecante, nihil addendum, quia herobig;.
prima nota abje@arum minor eff quam .
quinque; & funt quidem rangens & fe-.
cans,minores veris;a veris tamen non dif-
feruntmedia unitate. eftergo horum nu-’
merorum 1000, 423, 466. 1103, eadem
proportio,quz eft iftorum 100000.42 262, ;
46631,110338, quantum €2 in numeris
integris haberi poteft. Et eadem eftratio”
- de ufit aliarum tabularum, qua pro mul-"
to adhutr majoriradio computatz funt. -+
" Pro ufi1 porro tabularum, & triangidoe- > |
srum refolutione -quadam adhuc propofi- -
tiones funt premittenda. .

' PROPOSITIO 3
B DAtis cafuscnngne Trianguli duobws b3t
- geinhabggur rertine, €5 dase wwe pngne |

A<’Q? ”“ .‘

~
£
-
.
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" lo, haberny aggregarnm dworsim yelie:
quormm.

DAtum effe angulim hic intelligimus,

J quando habetur quot-graduum vel
niinutorum fit angulus propofitus. In
sriangulo ergo A B C,-dati fint, angulus
A 35. 40, & angulus B 30, 15" addantur.
fimul duo datianguli, proveniunt £y, 55«
quoniam autem per 32.primé cujufcung;

- trianguli, omnes tres anguli imul fumptl
2quivalét duobus redis,hoc eft imul fum-
?ti tresarcus,fubtendéres angulos tres cu-
jufcung; erianguli, céficiunt medid circuli,
hoc eft 180 grad.fi fubtrahantur duo angu-
lidati ex 180, refidunm dabit angulum
tertium quafitum,in hoc ergo cafis fubtra-

A - - < ]
le 65. f 1', ex 180,five £x 179, 60 ,rCma-

|
l

nent 114, §,quantitas anguli tertij. Ob

eandem caufam , §i unus angulus fubtraha-

tur ex 180,refiduum erit aggregatum duo-
sum xeliguornm,

.

" 8i Tciatur quod ;nangulus _propofitus

eft re@angulus, fufficit nofle quemenng;
acutorum, hoc ipfo enim nofcuntur duo,
redus fgilice , -cyjus arcus eft quagdrans,
koc eft 90 grad. & alteracutus qui da-

LWWM‘\&;; ; foﬁ% K

B«
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. apud Affromomos, numerms axtem ille cuio

jiprr[muxr Sel cni mulla nota faperpes
mirnr fignificat gradm, cwi Sere fuper-

perponirnr | figngficat minnraffoc ferupn
laprima, cms (] demotar ferupmia a. Cf f fre

confequenter. Sic hic nnmerms 103 2.+ 30 .
40" fignificar 10. gradme, 1 § ferupmla prin
ma, 30. ﬁmpuld _/'eamd‘ > 40 _/Erupula
rereia.
PROP O SITIO. 4.

I omni triangulo vellilineo latera 71:49&

dwne, [¢ habent ad inicem nt finms angt-
© lorsm ipfis oppofisornm.

Rimo Datum fit triangulum ABC,re-

P Qangulum ad A fi radius fit CD, que
eft zqualis CB, erit B A'finusarcus:BD,
five anguli C per 1. €9 6. def. pofita vero
BE proradio, quz ctiam eft zqualis BC,
erit C A finusarcus CE, ﬁve anguli CBE.
ergo.

Secundd Datum fit tnangulum non res
Qangulum DEF, &centro F intervallo
FE, defcriptus arcus EG, & ex punfo E
demifla perpendicularis EH, erit EH -
nusarcus EG, per def, 1. bhog eft :mguh] F
perdef. 6. fie dcmdcptodu&a DEin], ut
DL fit zqualisFG, & centroD, inter
vallo D1, deferiptus arcus IK, &ex  pun-
QoI demiffa perpendicularis 1L, erit 1k

- ﬁnus anguh D, refpe@uradij D K, qui eft

)4 7 zqualn
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aqualisradic FG, fédeftut DEadDJ;
itaEHad 1L per 4. féxrs: D I autem per
confirafdionem cft zqualisF G, five FE,
ergo ut D E latus fubtendens angulum F,
ad E F Jatus fubtendens angulum D ; ita E
‘H finus anguli F, ad I L finum anguli D.

° Quod fi loco angnli acuti D, demon-
ftrandum fit de angulo obtufo EMF, tune
producatur F M & centro E, apertura EM;
defcribatur arcus M D fecans produ&tam
F M in D,ducaturq; ED eritq; ED 2qua-
lis'linex EM, erit igitur angulus D, 2qua=
lis angulo E M D, per 5. prs. ac proinde
IL quach finus anguliD, erit etiam finus
angnliEM D, refpe&u fcilicet ejnfdem
radij FE fupra pofiti: fed anguli EMD, E
MF, habent eundem finum per corok. 1.
def.primea,crgo erit itermm ut IL finus an-

gui EMF, ad EHfinnm anguliF,ita EF |

Jatus oppofitum angulo EMF, ad E M la-:
tus oppofitii angnlo F ergo wuniverfim, &e.

Ex bae propofirionibus deducunrur pra-
xes refolntionss riiangnloram relslineo~
ram, .
Doceamus- itaqug aliquot exemplis ex
adjun&is eabulis ipfas lincas aut arcus quo-
- rum fuerit ufiss, invenire, o

, 1. : ~
Dch arco guakvante menoris finwm snes.

Pﬂt.:.’

- Arcus

L
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"A Reusomnes ufy; ad arcum medij qua-
drantis five 4 §.graduum notati haberi=
tur in prima columna finifirz pagellz cum
minatis adje&is, in proxima columna ha-
betur finus cuiq; gradui & minuto prima
columnz correfpondens fic: folio 233. in-

venio finum 23, 18" 3955 ¢. Reliqui gra-
dus i 45. ad go. 2 fine verfus initium rede-
indo inveniuntur, jn prima coliina dextra
pagellz.Adje@a minuta fupragradi datii
accipi debent: & fic etiam in proxima co-
Iumna,adjacet finus ipfis cdpetens, fic in
prima facic folij 234 invenio finum cor-
refpondentem 66, 42", effe 91845 fant au=
tem 66, 42’ complementum 23 & 18 qui
in oppofita pigella & regione reperinntur
gradus enim unius pagella, femper funt
¢omplementum graduum in altera pagella
fibi opofitorum. 2. - .
Sinnm complementi arcme gqnadrante mi-
morsi'veperire. a

: C'(Im complementum ut dium eft de-

,fin. 3. fit differentia qua arcus aliquis
différe 4 quadrante; inveniantur gradus
quibus datus arcus differt 4 quadrante, fi-
fus iplis tompetens, erit finus quafitus.

.- ..._4'3-‘ . o, B
Senns avews guadrante maforss repersres.
CUm per Corokl. 1.definitionss 1. due
A\ quilibet arcus femicirculum confti-



{9,}..’ ] ﬁ{gon_pmettia .

tuentes habeant unum eundemgue fipum,
quazrantur gradus quibusarcus propefitus
ditfert 4 femicirenlo, & finus ipfis compe-

tens,erit fipus guafitus.

Sinum Gcrﬁnﬁ arcus inSenireo,

S I arcus eft quadrante minor,detrahe e~

jus finum complementi i finu toto,
refiduum erit finus verfas, i verd arcus
eft quadrante major,fed tamen femicircu~
lo minor adde cjus finum complementi
finuiroti, conflatum ex utroque, erit fi-
nus verfis quaficus, §. .
Ex fins cogmito arcum corvefpondentem ca<
Inofeeres.
_ Uiaidem finus competit duobus ar-
‘ chbus, ut ex ipfo finu cognito, deter-
minetur arcus, oportet preterquam datus
fit finus, etiam datam cile faltem fpeciem
arcus quafiti, hoc eft,an fit quadrante ma-
jor, vel minor, fiitague arcus fuerit qua-

drante minor , quare finum datum in ta-"-

bulis & in.columna gradduum adjacente,
indicabitur quantitas arcus quafiti Si
verd arcus fuerit quadrante major, gra-
dus jam di€to modo reperti, detrahan~
tur_ex femicirculo, refiduvm erit quanti
tas arcus quafiti. L e
. Quod {ifipus datus pracife pon inve-~
iatur inter finug tabulz, fignum eft neque
o arcup

N e ———



Planornws: 209

“arcum pracife quzfitum in ipfa tabula re~

periri; fumendus itag; finus proximé ma=
jor. vel minor numero dato, & fic etiam
arcus correfpondens, eritarcus proximé
major vel minor arcu quzfito. Si tamen.
cupisarcum przcifiorem, cape differcn-
tiam inter finum proximé majorem , &
proximé minorem, item differentiam in~
ter finum propofitum , & illum in tabula
repértum 3 quo minus differe, & dic fidif-
ferentia inter duos fiiis in tabula repertos,
dat 6 minuta addenda arcui finus proximé
minoris, uthabeatur arcus finus proxime
majoris ;-vel fubtrahenda ab arcn fious
proximd majoris, ut habeatur arcus finus
proximé¢ minoris® quot minuta poftulac
differentia inter finum propofitum , & fi-
aum proximé minorem, vel majorem,
addenda arcui finus proxime minoris, vel
auferenda ab arcu finus proxime majoris,

" ut habeatur arcus finus propofizi. Nam

hazc minuta juventa, addita arcui finus
proximé minoris (fi propofitus finus pau-
cioribus unitatibus ab hoc differe) vel
ablata ab arcu finus proximé majoris,(fi
ab hoc minus diftat finus propofitus) da-
bunt arcum finus propofitt ‘magis praci-
fum. Hac methodo, habitis tabulis ple-
nioribus, in quibus habenturomnia minu-
ta, fi quis folis minutis contentus efie tlxio—

. ) ¢
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lit, fed etiam ipfa fecunda habere defi-
doret, poterit, juxta preferipium modum
operando, etiam ipfa fecunda invenire, &
ca eft caufa cur eam hic judicaverim ex-
plicandam. 6. :

Ex finu complementi dato , arcum colls- -

oo gereo. :
OPortct infaper fcire,, an arcus quafi<
\_J tus fit quadrante major, vel minor,

propter sationem datam,in praxi prece- |

denti. Siitaque arcus quafitus fuerit qua~
drante minor, inveniatur in tabula me
datus, & gradus in oppofita pagella, dito
finui correfpondentes, erunt quantitas ar<
cus quafiti. Sivero arcus quafitus fuerir

§uadrante major : juvef®o finu propofito.

in tabella, gradus in eidem pagelid ipfi:
‘correfpondentes, detrahantur ex femicirs
sulo,refiduum erit arcus quafitus. .

7 .
Ex finn Gerfe cognito,aresm cogmos
' ‘ Seerea

g I datus finus verfus minor eft Radio y
A

datrahe-eum ex Radio,refiduum erit fi=

nus :complementi-ipfius arcus quafiti;
quem propterea invenies per praxim pra~
cedemtess,  Sivero finus verfiis datus fue-
_ritmajor Radio, detrahe Radium ex finu
verfo dato,remggrebit finus arcus qui qua-
d'rantn adjeQus ,” arcum qufitum confi-
ciee, . 8. Chor.:

——
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-

- 8. :
Chirdam cufmcama, arcss , 3 contra are
* ewm chorde cxfnfinngy reperire. :
-C I dimidij arcus propofiti finus accipia-
J tur, & duplicetur, habebitur chorda da-
tiarens. - Item fi datz.chorde accipiatur
dimidium, & per columnam finuum qua~
ratur arcus tali finui competens,dabit hic
" arcus duplicatus, arcum datx chordz re<
" fpondentem. - N
- - Exhisfacile eft colligere modum,ex ta-
bilis Tangentium & fecantium , vel Tan~
- geates vel fecantes; vel arcusipfis come
petentes prout opus fuerit quarendi, & ins.
veniendi. ' , -
Sequentes praxes decent spfam triangnles
© onm refilutionem £G prime de Re- .
i " Bangnls,

- Nota primo per Bafim femper hic in<
telligi latus angulo majori oppofitum.
Nota fecundo. Ipfam operationem, ut
peragi debet fecundum regulam propor~
tionis Arithmeticam, diverfo chara&ere
imprefiam efic, ut omifia demonftratione,
flatim pateat quiomodo ipfa operatio fit
peragenda, in qua membrum quarto- lo-
co pofitum femper cft ipfam quafitum. -

1. Ha-
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. 9. '
Kabewrnr proporriomes larersim; Ex datia
omnibses 4»{.[& Cxf256%s5 rriangmli.

¢ Ingulis enim lateribus adfcribantur fi-
Smls\ angulorum oppofitorum,. latera - €
enim ealdem habent proportiones quam f
dififinusperq. . -
. 10.
InSenirnr larwe guodlsbes, ex data buafé €
“wltermeroamgnlornims ackternmm sn trian-
gule rellangnlo 4 B C. )
DAta enim fit bafis A C, cum angulo
A, habebitur ergo etiam -angulus €
2er 3. &quia eft per 4. Vtradius, ad finum
anguli appofiti lateri quafito 3 ita bafis
A'C, ad latis quafitum, critpermnrans
b .

-

V:radise ‘e~ ad Bafern AC.

Jrafins altcrutrion — ad larne cidem

- angnli, ' T amgale c”iys'-
nm. :

P\ s i o

11.

InSewirar latus ex data bafe, €3 altere

. latere. -

It in eodem triangulo ABC, data !
S bafis AC, &latus AB, quiaefiut AC
ad A B; ita radius-ad finum anguli C per 4.
erit permutande ’
P2 AC bafisduta — ad Radinm
- . ite !
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st AR lats da- «d finsns angn-
mm- ic.
Invento ergo in numeris finu anguliC,
quzratur inter finus diftus numerus , &

~ habebitur quantitas anguli C, & fimul an-

gulus A per 3. imde reliqua invenientur
2er pracedenzem.
» 12, :
Ex wmo larere daro, €5 uno angnlo acnro,
ac proinde etiam altero, inSenitnr alte-
rkm larss. ) :
I‘N codem enim triangulo A B C, pofi-
to quocungue latere pro radio, alte~ |
rum larus eft tangens anguli fihi oppofi~
ti per 4. def. latus ergo quafitum fit AR
quia eft ut Radius, ad rangentem anguli
C, ita C B latus datum, ad A B latus qua~
fitum; erit permmtands »
¥ radisw ~—~ - 4d CBlarusdartum
S1m rangens an- -~ wd AR larow quafie
LA L e,

. - ,‘ ‘3‘ -

Xyfdem datn inSewirny bafis, quin
pofito C B pro radio, bafisA C eft fe.
«ans angult € ; pofito vero A'B pro ra.
dio, eidem A C eft fecans angult A per
5. defimir, crit crgo permmrande ut fu-
Pra R .
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Vi Radisw — . e . wdCBlitew de~
: . . rHm
a fecans am- - ~=. ~= ad AC bafim
Luli . qusfitam,

14, ﬁ
:
X daro urrogg latere, inSensuntuy an |
. gali acwti, €8 deinde per pracedentem
inSenitnr ésfs , Erit enim ut fupraper-
murando )
Pelarss A B o v  adradinm
iralutu BC — -~  ad rangentem an-
gnk ”
Q‘uzratnr ergo tangens fic inventa ine
‘ter tangentes, & correfpondebit ipfi in
gradibus quantitas anguli A, cujus com~
plementum eft Angulus C, habitis ergo
angnlis, quaratur bafis AC perpraceden-.
.’enl
1 5.

Erldu Bafe €3 umo larere inoeninm-
rur anguli, 88 altersm Latns, erxt enim
e -fupra pevovmtando .

R

7 Bafls . — - 4d Radinm . =
dra latrs da- oe  <v  pdfinnme- anguli '
anm . dare lateri .

oppofiri
btcnt,_g mque dx&o fiu, ex tabuhs m..
vemetu o
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veaictur anigulus ipfi competens, & com~

‘ plementum erit angulus alter: quibus ha-.
bitis per 12. praxsm inveniwur altcrum
latus- ! N :

D¢ Triangulss Reslincse mon re&mn.
T gels. :

16,

q It trianguinm LODP , rullum habens
N angulmen relinm , darsm fir unuwm la-
2366, dwo angnli,£F notum fir cui angnle
latns derwm oppomarsyr. terrisms Amgnim
snporeféit per 3 hujus , religna duo lare-
ra fic habenzsr , latus datum fie L P quia
eft per 4. hufws , ut finus anguli O, ad fi~
num anguli P; italatus L P, ad latus L O,
permntando fiac. _

P2 fiwme angsili O == adlatwe LP

Sra finss anmguli P -~ ad larwsLO b
- ‘ : | fitnm .

Eodem modo' invenietur latus OP.

17.

: X duckws lasevibm £3 angnlo ani eol
' Xoswnms oppofire; i comfler [Pecies angmis,
wlseri dasolaters oppofiti,inSeminntar re
liquni duo angaliy 3 rersiom lasm. .
. - Datum

)
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Darum fit latus L P, & latus L O; & angu<
lus O oppofitus fitlateriL P, erit iterum
permnrande . o
PRLatme LP --. ad[finwm angwli O
itaLatmL O — sdfinumangsliP .
. Invento igitur finu anguli R ex tabulis,
habebitur ipfe angalus P, & rcliqua per
praximié. ’ .

18,

Biedaric rribws lateribme inGeminntnr fou
- gmenta 4 perpendicalars falla..

TRiangunAB‘c data fint tria lateray

inquirendum fitin quod pun&um la«
teris BC, cadat A D perpendicularis ex
Angulo A demifla,quz aliquando cadit in-
tra triangnlum,ut in prima figura,aliquan~
doextrautinz.fiat ’
Priatme BCIn . wdfhmmaen duorsm
« . quodcadir per. . aliorsm lateram
© pendienlars : '

Jta differentia cornn- ad 7Mmdlawb

demdnornin la- Numerim
Lernm. . ’

Si quartus numerus inventus minor ef:

< latere in'quod cadit perpendicularis; fi=

gnum eft perpendicularem cadere intra

spfum triangulum : auferendus ergo erit

dlictus quarsus numerus invemus ox didth

' - latereg

i
\
\

,‘
i
!
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latere, f'cn:iﬁs enim reliqui numeri, da-
bit fegmentum minus : quod ex toto li-
tere fubductum,relinquet fegmentum ma-
jus. Siverd quartus numerus inventus,
major eft latere in quod cadit perpendi-
cularis , fignum eft perpendicularem ca<:

~dere extra triangulum: auferendum er-

goerit illud latus , ex quarto numero
invento : femiffis enim reliqui numeri,

_ dabit fegmentum exterins interjeGum

inter ipfam perpendicularem, & ipfum tri-
atgulum. i : ?
Pro Demonfiratione, Ex A ad inters
vallum minoris lateris A B, defcriptus fie
circulus, fecans iajus latus AC inF, i
demqueproduttumin G: & latus BC, &
perpendicularis intra triangulum cadit,
vel certe fi extracadit , ipfum produ-
&um inE, fe@ag; erit re@a BE, bifariam .
in D per 3 rerrg. quia verd re@angulum
fil, BC, CE, zqualceft rectangulo fub
G C, CF, per coroll. 1. propofitsonss 36

_zerry, eritut B C latus in quod perpen-

dicujaris cadit ;-ad G C fimmam aliorum
Jatepum , ita CF differentia eorundem la-
terum, ad C E : quare quando C E eft
mihorquam B E latus in quod perpendi-
cularis cadit, wr ef# in prima figura, ablata
C E exBC,refiduum-eit BE , cujus di-
mjdium D B, eft {cgmentum minus &dc: :
A s . - " “



S———— s —

wt diflum et in praxi. ngﬂ'vc:o CE,.

) e_h major quam latus C B, w7 ef¥ i» 2 figu-
»s, ablato latcre BC, ¢x CE, refiduum -

cft B E, cujus dimidium eft D B, fegmen-
tum exterius interje&um inter ipfam per-
pcndicularem, & ipfum triangulum, guod
eriam in praxi dilum fust €5 trat demon-
Lrandum,

19.

B duric tribus laseribue inGeminntur. tres
angsls.

y Neelligatur du&ta perpendicularis exan-
gulo, maximo lateri oppofito, ut feilicer

perpendicularis femper cadat’ intra trian-
gulum ws fir sn prima figura praxs prace~
dentss, &inveniantur fegmenta duo ma-
ximilateris per eandempraxim praceden-
zem hoc e CD, & B D, quare per pra-
xim 1§ invenietur & angulus C trian-
guli ADC, &angulus B trianguli AD B;

_ addantur ergo fimul anguliB> & C,& re-

fidoum ad duas refos dabit angulum B

-ACper3. - . :

e
" B trsbme dutss Litorvibus inSenstnry rer<
’ pewdiculorr, .

e

248 Trigonometria
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} P Er praxim enim 18, invenitur CD, & -
‘1" ACeft latus datum,unde per praxim 11
‘ invenitur A D tertium latus trianguli AD
{ NC, quod idem eft cum perpendicular,
| quafita. ‘ : o
¢

2I.

Ex datss duobus luteribus, €3 angulo ab il
cortprehenfo, tertium latss sn— .
Cenitwr.

I dara duo Iatera finy invicem zqualia,
S res et facilis,fubtra&o enim angulo da-
te cx 180, refiduum dabit fimmam reli-
| quorum duorum angualorum per 3 bujus
" fimt autem di@i duo reliqui anguli invi-
cem zquales per 5 premé , dimidinm ergo
dittz fumma dabit unumquemdueiflo~
rum; quare omnes<res anguli erunt noti;
quare- per praiim 16 invenietur latns igs
notum. Quod fi datus angulus fit re@us
erit cafiis pofitus 7» praxs 14. S1 verd la-
tera fint inzqualia & angulus uwonreltus
. fiat. . ¢

» ,
‘{ ¥r femiffis aggre -« ad tangentem [e-

gari dnornm la- mifia agprepats

> L terwm daro- s dsorsns :inga-, :
“ram " lerum ignoto- .

‘ram, -

S Xz - it
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tadifferentiain. -~ adrangentem diffe-

zer femiffems ag- ©  yemtin inter f[e-
gregats duorsm miffem aggrega-
larerum datori , rsduorum angr-
&5 merumliber lorwm ignororsm,
laternm . '€G alrerutrum sl-
Iornm.

“Unde arcus qm ex tabulis tangentmm,
invenietur correfpondere huic rangenti;
hoc modo inventz, additus ad femiflem
aggregati duorum angulorum ignotorum.
dabit angnlum ma;orem, vel fubtra&us ex
eadem femifle dabit angnlum minorem,
invento ergo hoc modo alterutro angu-
lorum xgnotorum , tertius etiam habetur
pers lm]m,qulbus habitis latus quod quz-
rebatur invenictur pe7 prax.t 6.

Lemmds ﬁ;&_/ér?lem demanﬂmﬂom bu-
Jos praxss.

S T Diameter AC cbarddm 1#4;»[:‘0‘ BD ‘

 feenerit in E 7uamodocun%, efmogy are
cum BAD, in A,,%el BCD, snC, Dscofe-
gmentium chorda B E ¢ffé ad [fégmentumE
D, wr finws arcws B C ( qui idem el cum
finu arcus B Aper corol. 1.prime def. ) ad
Sfinnimarcws A D. Ex B onim & D, demit-
tantur BF, D G pt‘-rpcndxcularcs— ad diz-
metx uin
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metrum A C; eritqs BF finus arcus BC&
D G finusarcus D A per 1. def. *& propter
fimilitudinem triangulorum B EF , DEG:
eritut BEad ED itaBF, ad DG per 4.

Jexts, :
Demonfiratio praxsspracedentss. .

IN triangulo L O P, data fint latera, L O
partium 10; & L P partium 20, & an-
gulus L graduum go. aggregatum "ergo
duorum angulorum O, P, fimul, erit 130
per 3 bufus. In circulo ABCD cujus:
centrum fit E, angulus BED fit 130 gra.
duam, hoc eft quantum eft aggregatum
angulorum P & O fimul, du&i chordi B

" - D, dividatur BD in G,ut fit,ut latus L P,

ad latus L O, ita B G ad G D, per 10 féx~
#s & ex centro E, edu@a E G, produétafie
in E;Dico angulum B E F 2qualem effe an-
gulo O trianguli propofiti , & angit-
lInm FE D, zqualem efle angulo P
ejufdem trianguli. Eft enim per lem-

“mma pracedens ut BG ad GD, ita finus
,anguli B EF,ad finum anguli F E D; fed ne

BGadGD,italatus LP, ad'latus L O
per confiraitionem 5 ergo ut Jatus LP ad
latus L O ita finus anguli B E Fad firum
anguliF E D; ergo per 4 hxjss finus angu-
Jorum B EF, & F ED funt etiam finus an-

K3 gulo-~
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. gulorim O.& P, ac proinde anguli BEF,
& FED, funt zquales angulis O & P:qua-
“re inventis angulis BE F,FE D,etiam in-
" venti erunt angali O & P; illos autem fic
" inveniemus, Quoniam data cft proportio
lateris L P, ad latus L O, ut 20 ad 50, erit
€tiam preportio B Gad GDutz20 ad 10,
pofita ergo BG 20, GDerit 10, & tota
B D erit 30, divifa deindetota BD bifa-
_riam in H, produ®adue E H in A, ¢rit to-

, tus arcus B A D, divifus bifariam in A, =7

paret ex demonflratione 30 rertd, eritque
utrague BH, HD 15, & differentia inter
‘femiffem totiusBD, & utrumlibet feg-
mentum, fcilicet, linea HG erit § ; quia

[$ .

‘autem totus arcus B A D, ponitur 130 erit

© utrag; femiflisBA, BD, 65, ac proinde
etiam utery; angulus BEA, AED erit

qQuoq; graduum 65 per difta adpropofrio- -

®em 2, & quoniam,pofito’E H pro radio,

_HBefteangens anguli BEH, & HG tan- °

‘gens anguliHE G per def. 4. dabitur ex
v ‘tabtl'lis tangentinm ad gradum 65, ipfa BH
" partiim 214451 quare ut tangentem an-

guli HE G inveniamus, fcilicet HG, in
partibus homologis cum partibus tangen-
tis B A, fiar, o oo

P P

o
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PrBHIS femifite ~- ad B H 213441

rorise B D, hoc tangentem  fé~
et cgrregarts mifiss aggre até
rermimorum angulormnmBEF,
properrsorss da- FED.
14,

Ira HGS differen- -- dd H G 71484
tidinrer femif: tangenrem an-
fem  aggregars guls AEF gqus
terminorum pro- eft differentia
porrionssdare, 68 inrer angmlos
srrumlber eo- BEF, FED.
rundem sermi-
worsm,

.

Extabulaergo, tangentium elicietur
angulus AEF 3y gr.34 min. ferd, quiade
ditusad'sy, femiflem 'fcilicet aggregati
angulorum BEF, FED dabit angulum
majorem BEF, qui oftenfus e xqualis
angulo O. & reliqua ws im praxi difinm off,
&S erar desmonfrandum. .

Af«aa'ma 193.° ad zz4+% 10,

] b
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| TABULAE
SINUUM
| TANGENTIUM
{ E T ¢
SECANTIUM

 Ad partes radij 100000.
per Sex prima fcrupula
- graduumee.




Sinus - %ngem Secans

.36

~ 12

24
30

42

48’
>S4

o
175

349
524

Qgs
873

1047-
3222

1396
I§71
*

1745

1920
2094
2269
2443
2618
2792

" 2967

- 3141
3316
*

3490
3664

3839

4013...

4188
4362
4536
4711

4885
' §059

1047
- X222

[+
17¢
349
524
698
873

¥396

1571
r

1748
1920
209§
2269
2444
2619

2793

v? 2968

3143,
3317

3492

3667
3842
4016

4191

4366

4541 .
4716 -

4891
§066

100000
100000
100001
}o0001

.100002

160004
100C0¢§
100007
100010

" 100012
*

1000I§
100018
100022
100026

. 100030

100034
100039
100044

100049

10005
106;6§
100067
100074
100081t
100088
10009§

' 100103

IOO1IIX
Io01z0
100128
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Sinus  Tangens . Sccans-

o ’ ‘o Tl e

54| 99999 ) §7295720 | §7295809

48 | 99999 | 28542974 | 28647948

L 42 ) 99999 ! 19098419 | 1909868T
e 4 36 | 99958 | 14323772-| 1432406%
; ¢ 30 | 99996 | 11458865 | 11499301 o
, 24 | 99995 | 95489481 9549471
C 1§ |.99993 | 8184704 | 8185315
12 | 99990 7161507 716220¢.
S 99988 %;62674 6366460

. L3
89 | 99985 e7z‘8996 §729869 ]
- 54 99982 ;308067 §209027
48 99978 | 4873950 | 4774997
. 42 99974 | 4406611 | 4407746
36 I 99970 1 4091741 ] ‘4092963
30 | 99966 3813846, '382015%"
24 .| 99961 | 3580055 | 3581492 .
I8 1 .99956.1 3369351 | ‘3370835~ ';
12 99951 | 318202 3 -3183623- ?
é 999‘:; 3014462 vgoxiuo i

I

L3

88 | 99539 | 2863629 | 2864377

51 99933 | 2727149 1 2728981 -

48 99926 2603074 | 2604994

42 99919 | 2489783 2491790
136 | sooot2 | 2385928 { 2388022
30 99905 | 2290377 } 2192559,
24 99897 | 2202171 2244440
18 | 99889 | 2120495 | 2122852
12 7 995881 |- 2044649 2047093

- & 9872 1974019. 3976560
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227 Sinm - Tangens Secans

3 5334 | §5241 100137 ?

-6 " 5408 | - 5416 100147
32 5582 85t 100156
18 5756 $766 100166
24 5931 §941 100176
30 | 610% 6116 100187
36 6279 [ 6291 100158
42 6493 6467 100209
48 6627 - €642 100230
g2 | 6802 6317 100232

* * x

4. 6976 | 6993 100344
-6 7iso0 7168 100257
12 7324 . 7344 100269
18 7498 7519 100282
24 7672 7695 100296
30 7846 - 7870 100309
36 8020 8046 100323
42 8194 | 8221 100337
48 - 8368 8397 100352
54 8542 8573 100367
- » * * B
S | 8716 8749 100382
6 8889 892% 100397
I2 9063 910X 100413
18 9237 9277 | 100429
24 | . 9411 9453 | 100446
30. 1. 9585 9629 100463
36 9758 980y 100480
42-. 9932 9981 . |- 100497
48 10106 To148 10051§

4 Toz7g 10334 100533



99363
99844
99834
99814
99813
99803
. 99792

99768
*

89756
99744

92719

99692
99678
99664
12 99649
,99615

99619
54 | 59604
48 99588
42 99572
99556
30 992540
9523
18 99506
I2 99488
& 29479

Sinus

99854

99780

99731

99705

7h4gen:
1908174 f

1846447
1788431
1734315
1683191
1634985
1589454
1546381
1505572
1466553

1430067

1395072
1361741

1329957 |

1299616
1270620
1242883
1216324
1190868

" 1166450
*

114300§

1120478

109881¢
1077967
1057890

1038540 .

1019879
1001871

984482
- 967680

Secans

191073%.
1849193
1791424
1737196

© 1686159

1638041
1592597
1549611
1508890

. 1470258
i 3

1433559
1398650
1365408
3333712
1303458
1274549
1246900
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