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NGD) Le foworable accucil gwil a plewd -
G Yoitre Maicftt fuire dmes premic-
N \, - 1CS CENNTES Mat/nmdtiqm, mo-
ol ) K :blige & 4ffeure tout enfemble de
54 W prefenter ce recent labeur, qui
S - Apportera pewt eStre quelgue clarté
o, dces j&iances;(ggqqclzue defir 4 voftre Noblej’]ffai- _
ey &on. homarer: ce gw elle woid fanorisé g cMery de
*fon Josucrain Prince. Et [i an gousernement du mane
 de Dicw e towfiours de 9!*15«’ trdit de. Geometrie
(comsme difoit le dimin Platon:) C'eft bien raifom,guece .
luy anguel par wne certaine.communication de f4 puif~
Jfasce-ewterre, il 4 combis Ladministration du plus
beaw Royasme qui y foit; Je monstre amateur d'Vne
. feiemcedont Iy fage feremarque asCiel ¢or gue le Crea-
oo e s 4 o et pusgu
(comme dit-leSage )il & creé toutes chofes par poids,
* mombre Crmefure, Et certes s'il eft pga _dtﬂicile de
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que Ta:detionStrationd wne propo[inon depend
des cbaﬁs pretedmm,i’ 45 enitt tant qw il mi'a ¢fte po/.?t-'
ble bes vaines redites d'icelles craignant que le trop gmd

amas de telles repetitions, wempefchaft la lumiere quei ie®

tdj&f)e yapporter. Quand donc le LeCleyr trouneragne’
it dy quelgue chofz efireain i o dinfi,fans autre prewne,
gwil j;ud;e que celaaura Y demonfiré orepert phe~

| {am Sfois. It le prie donc de prendre cefle btitfucte en.

onne part,commse aufSi certains mots (qui font plm I.d-

. tins que an;m ) [queln 4y efté contraint rxfer,n m.
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DEMONSTRATIONS
_.D,ES ELEMEN_S 1.
p’Evcx.mx-:‘. ' -
. 'LIVREI
DEFFINITION PREMIEEE

{ E poin& eft:ce qui n2 aucuncs
IO ®®  partics.. -
! ”,'c : f E.a ligne. cft fcnlcmcnt yne’ lona
8 s © ' gueur,fanslargenr. |, o1
_' \‘/3,%\_.,;_;“, Les extremitez des hgncs fon:
, poin&s.

. Ligoedroice,eft cclle qui eft cgalemcnt com-
pnfe enste fes poindts. i -
5. Superficie, ¥ qux a longucur.& langeu: wtt f:u .-
lemcnt\. o ot
‘ Les fige des fuperﬁcm (ant. l;gnc on hgues. ;
7. Supetficie plane cft qm demeu:c egalemem cmrg
fes lignes.
8.. Avgle plan =ft Je concours de denx hgncs qu,
s enttctouchcnt en va pointy & lc(qw.‘lles conu-
-+ nuées (& couppent an mefime poinét . :
9. Angle re&lhgnc,eﬂ: cgluy qm eft fax& de denx
hgncs droidte
0. Quand vnehgnc drm&e . tombam fur vhe hgne
d!‘?l&h ﬁlﬁ les anghes: dynq pa;t & dautre
nj

. 4
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egaux enfemble : : Pyn & Fautre des angles eganx
fc nomme droi& : & laligne dr#icte*tombant (&

- nomme perpendiculaire , fur la l|gnefurlaquclle

elletombe.

1L Et Pangle plus graud qu'rn droitt, fe nomme

Obtus. -

12. Et Pangle plus petit qu'vn droiék fe nomme
aign.
5. Termeelt la fin de qu:lquc chofe.

4. Figureeft, quieft contenné determe ou termes,

x;. Cercle, cft vne ﬁgurc p[qmc conterué d'vne li-
gne qui e nomme circonference : enicelle y avn

rom&. duquel toutes leslignes droites mcnécs ie

a circonference font egales enteelles.

- 16, Etcepoin& 13, sappelle centre de cercle,

17. Diametre du cercle,eft la ligne droicte paﬂ‘ant
- par le centre, finie d'vne part & d'autre 3 la cir-

conference , laquelle dinife le- ceulc ea deux

cgalement. .
18. Moi&ié-de cercle eﬁ vne* ﬁgute contenué du

diametre & de la cnrconfeccnﬁ: compnfc par :

- iteluy diaperw, - -
19. Sc&ion de cercle eftvne ﬁgurc contenué d'vne
ligne droi&e, & d’vne pasticde la circonferepce. -
2o. - Les figures phines-re@ilignes -font wllcs cont-
tcnucs de lignes droictes.
Les figures de trois coftez font eellqsz:ontcnucs
de trois lignes dioi€tes:. ' -
21. Les figares de quatre coftez foﬁtceﬂés compn-
fes de quatre lignes droiétes.

23+ Les figures d¢ pluficurs coftez font cclles com-,

. prifesdeplusde guauei:gnesdroﬂes. o
34. Des figutcs de trois coﬁcz;celh fe nomme
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triangle cquxlhteral qm cﬂ: contcnuE deé trois c,,f
ftez egaux.

125. Mofcele, quicht contcnuc de dcnx coftcz cgaux
feulement.

.26, Scalene,quicft contcnuede uolgcoﬁezmegau;.
-29. Encor des ﬁgutcs dewois cafter » eclle fe nom-

. 'metriangle re@angle, quia vn angle droict

28, Amb? one, qui-a vn angle'obtus, 177w

29. Oxxgong. qui a trois.angles aigus, _

3o. Maisdesfiguresd: quatre coftez , celle qui a Jes
coftez cgaux & les angles, drqu&s, fo nomme
quartc : ~ .

Celle qui a I¢s angles drond&, majs les q:oﬁcz
? mcgaux fe nomme quarré lqng_

‘1. Celle qui a les coftez egapx, mais non. {c& an-

o Bles droidts, fe nomme Rhombe. :

B Mais celle. quiales coﬂ:cz oppefez & les. hglcs
oppofez cgamg,mals n’a pas €o; l'fﬁ aux enfemble
ny les anflcs droiéls, {¢ nomme Riombox des

34 Exceptécelle-cy, les figures déquarre coﬂ:cz e

‘ nommcnt tablettes ou u-api;cs. '

'35. Lignes droickes paralleles font” ccllcs,lchucl‘-

les cftans cnvn mefme plag & menees depare &
d’augte ne concourrent paing enfemble,

3¢. Panallelogramme, et yne figure plang conte-
nué de quatre lignes droides, dqfqucﬂcs ch op-
. pofces font paralleles entrelles..
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. [ 3 .

droicte.
"3.” Conginuer vae figne droi&ts ﬁme tznt qu’d cn
fera befoin. . :
g. Deferire vn dercle 3 I'entour dvn poxn& &
d’vm; telle dnﬁ'mce qu on 'youdra. .

COMMVNES S'ENTENCES..
Prtmim. -

E: chofes egalcs iyne,font cgalcs entr'elles. .
;2. Etfii chofts egales sadionftént chofcs ega-
Ies, les toutes feront egales.
3 'Etfi de chofes cgales, (e leucnt chofcs cgalcs s
. les reftes feront egales. A
a4 Etfi 2 chofes inegales sadiouftent chofes egqlcss
. legtoures ferontinegales.
‘ §. Et fi des'chofesinegales, fe lcmt chofcs cgalcs;
. Tcs réftes feront incgalts .
6. Lés choles qui font doubles 3 va mcfmc, fonc
" egales entr'elles, ,
2 Et lcs chofes qui font mo;éhc d'vnc mefmc ,
* font'egales entr'elles. o
8: Et les chofés qui conuicnnent enfcmblc &cntxc
elles, font egales voa'elles. . .
9. Le touc eft plufgrand que fa partic.
16, Tous anigles d roiéts font cgavx entreux .
n, 8ideffus deux lignes droictes tombe ‘vne hgne
drop&e failantles atagles dedis d'vne mefme pare,
-~ plus péds que cyx droiys, icelles eftans prolon- .
gees infiniment’ {¢. rencontreront dela partenld-
. guellclesanglesfant plus petis que deux droiéts.
n Deux l:&nes dr $ ne cmytcanent pas yn
cfpace o - ’ e

D’Vn poiné ¥ vh autre poin& mcncr vne l;gne’

&




LE PREMIER LIVRE
DES E.LEMENS
a 'DEVCLIDE.

I’ROPOSITION PREMIIERE

Deﬂi« vne hgna dreicle donnée e finie defmre \m
.o _ triangle equilateral.

v ’onla i e droiie. ﬁme&dpx\-

oint H dla diftan-

; cc H B [mt dc critva cercle: parls A\
trufiéme demanda, 8 déTautre point B: n

adla mefie diftance foit dcfcnt vn
Qutre cctclc, iceux ecrclesferont egaux : & foienttirées les llgnes
HC&B Cilafeciondes deux ectcles C par la prmicre deman-
de:d'autantque H C eft cgaleAHB &BC ilame{me HB par-
12 definition du cercl@il s'enfuiura, par la premiere commune

que HC & CB feront egales, & que Jeriangle fera cquilateral:
ce gu ‘il falloie dcmonﬁrer '

s }Roposx:rmN ' A
§ Q Y piim d{pmé ‘mener wutlxgne droite egde v ;
» { SO ayne  ligne dmu donnde. ]
Oulah e propofée G B,le pointdonné H, V
S nmé%nﬁgi‘ furicelle fomkmmgle
equilatesal BHD, par s premiere propofision.Soit ¢
H‘olégle DB verds C ptrlnfmndcda&mh,&fbu o\
itle cercle du centre B dladiftance B G, par S Soemrig*
hmﬁemdmudc,mllcs BG&BC ferbregay” e

‘k‘ )



» Ergmens pEvcrIpy,
" les. Apresfoitprolongée DH vers I, &fait.  » o =
le cercle ducentre D ‘a‘i diftance D Cles deux -

lignes: DC & D1 feront cg‘:]cs : defquelles©
. fautofter D B,D H egales: reftezont BC,H1 ,
egales | parla troifitme commane femtence. Or GB e
e%tanﬂic cd BC, icelles GB & HI feront
donc cgales, per ls promiere commune fentence.

PROPOSITION 113, =

Dedenx lignes dfoit;t'ﬁ inegalegdonn ces, ofterdels pld: ,
grande yne Ii&uc droite egaledla ﬂm‘ petite.

o 7 * .
Oitla plus grandg H B & laplus petite C, foitpar = .
Sla ,medeutegﬁa:point H tirég vne ligie cg'al'ca’ c =
comme H D, & fait l¢ cercle ducentre H 4 ladi- M-
ftance HD : 1l fera cuident que HL cftant egale )
_ a HD fera aoffi egaled C, O A
. "PROPOSITION ITIL & “=

Si de deux triangles , les dewx cofte de 'vn fony, egaux aux
deux cofteY de Lantre vn chacun an fien, ¢ Pangle de l'vn

* contens des deux cofteX egauxy eftegala Pangle de Lautre.

. Us awrontlabafe egale alabafe, ¢r letriangle fera ei'ql a .
triangle, ¢o- les antres angles aux autges angles, vy chacusn -

- wu fien , ceux qui font oppofe] aux cofteX egaux. .

DEs.dcux-m'an les BHC, & = § »
LDF foicat les deux coftez .
HB', HC egaux anx deux coftez <

DL, DF & les amgles qu'ils com-

preanent egaux:fila !;gafc B Ceft plus 4 c 4
grande que labafe L¥ , foitde BC .. 7
couppée B egaled L F: par L sroifiémede calinre! 8¢ foitrirde HY,
Mamntenant fi lesdeux coftez HB & H I fonteftimer c%l;u:
auxdenxcoftez DL, DF &la bafeegaled labafe : il cft evident
quel'angle B H 1 ne férapluscgal alangle L D'F,léguel BHI
eftmoindre quele pofé B H C dela‘quanticé del'aq,gc- IHG .

Fh




4 I.xvxx PREMIER.

ee qui eftabfurde. Semblablement (e demonftrera L F n cﬁre
pomt plus g:andc que B C Si dm-dedm: wiangles, ¢rc!

PROPOSITION V. .

En tout tmngle 15 /Z-ele les angles qui fons en b bafe font
egaux entr'eux ; ¢ ayant mené les lignes droiches egalex,les
angle: qui i fons foubs la bafe.feront eganx entr'enx.

WY tnangle Hofcele BH C foienclesdeaxcoftez HB &
H Cp noloxgczcn forteque HF,H G (oient egaux,& ti-

16311 nés FC, BG. D‘autant qlref H,HC {ont egauxaux

ez GH, HB, & quelangle H et commus , la bafe
FC fcza ealabafc GB par H,upmdnulangl'e F ilanglcg.

H iTangle G B H,& langle F CB dl'angle GB
o ol e é& HCP

cuxcoftezde F CH 8 G B H, refteront H B
futlabafc egaux: & pusque BF, F ’C font deax’
l'gaux aux deuxcofter C G GB, &que
eftegaldlangle G Iabafcfcraega.le fa

, &legautres angles autautres angles. Dot

_:cnﬁn an fanbshbaré’ FBC ae‘;
GCB&:Q%M gks 3

". , ?ROPOSITION VI

- Sidenuxangles d"m manlgle ﬁmt eganx emcux,auﬁz le.s
aﬂl(.oppo/d(‘aux angles eganx font eganx enty enx.

) u;nangchBClcsdeutanlesHBC&
Sﬁ C Bfon egatx;ilfiudra §

) &HCfoiet A
~.u;ﬂi. . Avzement foks M B plus gtand'que PA\ .
,['oxt couppé BT egald HC. d'aprans ue :
HC&CB fontegauxd BP,B C,& clesan —¢
quils comprenrfent fosit-cgaux, lab}c
;gah'zhhafc PB, &lotriangle HB C autnang!c N
CB, &les autresanglmaux auties-angles, par ls guatriame : tc
qui cﬂ:&ux Rantl'vn des s content en I'autre, & pat

nf ucntpluspent & Vangle PCB dtc uclanle
Skdmdyxmglnd’ w:m»gie,ac, ' & & ,



EFreMENS Drvelr rS-z;
, + . FROPOSITION VIL
i desextremiteX_de quelgue ligne droicte deux antreslignes
droictes concourrent en yn peinlt: dewx autres lignes droi-
¢les egales d celles-cyl'vpe d Lawtre fyasoircelles po”idw;
me[nesYermes o d'vne mefme part, ne (e pourrons tirer
Jurvnplan 4 yn gutre poinét. tL

SOient delaligne H B, & des extremiter. cr
vJIH, B les deux lignes tirdés au point C, © -
HC, BC, & foient encer en vn antre &oint :

P,tirées H P & BP egales(sdeft poflible)
fsanoir HP i HC,& BP 3 B C pofledis -
mefmes termes, dautang que-par la 5. pripofitem lesangles H C
& H P C font egaux,comme aufli BP C & B C P, il s'enfui

- que la partie {era egale d-quelque chofe plus grande quele tous,
comme l'angle B C P (paruede H C P ) feroit plus grande non
feulement que CP H ( comme il acfté pofé ) mais aufli que
C P B,ce qui ne peut eftre;tellement que Si des extremiter , e . -
o Quefile pointrombe dansle triangle comme G &les deuxli-
gnes B G, B P font eftimées cgales, comme aufli H G; HP; il
s cnfuiura queles angles foubs la bafc feront egaux parls 5 fga-
uSir FPG & LGP, cequieftfaux: car HG, HP font auffi
poféesegales,& fontles angles HGP & HP G cgaux, selle
ment quil fandroit que'angle H G P fuft plus grand que FPG,
maisil eft egal feulementa HP G. Ueft cfo
propofition eft veritable, + ’

. Prorosi r?iﬁtgh'ir;r x _
5i dewx tridngles ome dewx: cofte egavse aux deux coffex Pyp 3
binmre, ¢ labafe egale il bafe,ilsanront aufii Langle tgal

~ Klangle, frawoirceluy contenis delignies droictesegules. '

“TIEft ameement, foient desdeax trianples®  H..: @
HBC & PLEF aydns les deus:odftez - f}-i-
. egaux aux deyx caftez, & la bafe cgale d la
. bafg, l'gn% .Hinegalilangle P: & Yo fur
Jlabafe L'F co ¢ vn ditee eriangleayang |
LG & GF egauf®ux deux coftez BH & ¢ ¥

L

nc manifefte quels




© Rrvmz. PREMIER..
JC, & bangle G egaldlungle H dsenfmuxaquehhgne I.G
*fera egalea LP & FG i F D contrela precedente,8 les autres an-
les egaux aux autses angks parla quatriéme | ce qui eft ffux, n'e.:
lg tlangle GLF que parde dc PLF. Tcllemcnt que $ d«w
"_“"x“‘a@"' ® H

PKQPOSITION IX
Coupper vn ahglc u&d:gm en dens egﬁlmmn.

Oitl'angle donné BH C, &fmcﬁt H P& ' ¢
H L faiétes egales &tirée PL Jfutlaquelle .
" fojt faiGele tnangle cquilateral PLF, &tréa P
}I F.D'autant quelesdepxcoftez LH, HF: /'
ntc gatix aux deux ¢oftez PH, HF,»&hbafg I B

egnlealabafe 'PF,il s'enfuiura parlaproce- - F
Jam que 'angle LHF, ferae ald 'angle PHF:- : o
par ainfilanglc donad B H . feracouppéé en deux egdemont,‘_

PROPO SlTIQN‘ Xe -

= Coupperen denx egalement vne bgmdm&e
: onnée terminée. -

Oit laligge droi@c finic H B fuﬂaqucilo foit fau c
le man squilateral HB.C, & foftcouppélans N~

PRI Y

E}é en deux egalement dela lige CD par . B
- la precdlente. D’autant que C H, € Difomegauzd /. "\
"G\B, C ‘D &les comprenncmcgaux,la <1 L t
baft HD ferae Ebafe D B: parlaguarviime, | .
leemcnt que B c&conm:éccn deux cgalcment i ;,-,53

AR ]

PRDPOSITION XI. . A

surwne ligne droitte,cr d'vn un&dqua!req icelle eﬂuer
yne auire ligne droitte en anglcs droitls.

lali ofé HBftl ¢ f» R
. Efnné én&& Cp C:‘c;llmu&]c 2

. fir PL foie dcfcmlvc trifgle equilateral PFL;* '
& menée laligne FC, Dnmtquclesdeuxg P C .
triangles font compris de hgncc egales,sfe- — -«
2



- Ie‘;Ez.nums n‘Eve‘tf.rlnnL,‘ l Fbi. n 3
ront eqm&nﬁ' Jtant parle 4 que 8.propof.. L'angle era
doncegal d langle F CP, & tous deax feront angles droits &
Ia ligne F C perpendiculaire par ladaﬁnkum v

PROPOSITION XIL$ ---. ./ ;

Swrme iigne droille infinie donnée, e d'vn point donné S
qui 8’ pas en icelle meneryne ligne droiche’ -
. " perpendiculaire, L

Oir la ligne propoféc HB & le point don-

I nd homh%:cng rgfduqne}foit tixé va cercle in

“forwe qu'il couppe 14 propofée, commeen G L, g '

foien?mmécs C G,CL égales & touppd lane & ~— &
gle GCL en dcux-egalement par CI: d'amtit que les denx frians
Flcs font equiangles, Tangle CIL fera egal i CIG, & icenr
cront droits,& C } perpendicalaire parladefisition, . - |

*PROPOSITION XxIII, -

«Si'vne ligwe droitte sombante fur v autre ligne droicte Yaict
" deux angles,icenx feront droicls, ou eganx & dewx droicls. - -
soithlignedmi& LB tombantefurlaligne PC®* n L
clle fera deur angles droiés ou egauxd deux | ¥
droi@s. Ques'ilsfonrdroifisnousanenscequede- . | /-
firns: s'ilsncfont droidts, foit cfleuééla perpendic , 2/ @@
culaire B H dupoint B. D’aurantquelestrois an- = 77 -
.glesHBP,& HB L & LB C valentdenx droits, il 's'enfaindd
uelecompofé PBL, &lefimple LB C vaudrone auffi deux -
oicts: earI'excez del'va eftla diminution dé l'autre.
7 PROPOSITION XIIIL 7
sk en 'wu point quicft en vne ligne droicte deux autres lignes
droifles cocoutént de.coftd ¢y i gurge ek v plan, & fork
- deux angles droi€ls non d'wne mefme pars yicellesdenxliy
_ gnes feron direcloment enfemble. - ;- -

i ]

4



‘ ' vak! PREMiER 6 T8
'AV yomtdonné% dela ligneidroite HB :

foicnt concurrentey deur lignes droiftes Lo
CB.% DB fiifinsksdéaxangles HBD & T
H B C ogaux d deuk dioiéts, Rfaudraquicelles B ’,'.

deuxlignes foient yofécs gln’c ement comme

vnefcuﬁn cligne. Sinon,foit pofée LB’ dircCtement auee B C:il
s’enfuiura , per ls pmedmrque HBC,& HBL feront cgaux
4 deux droi@s: snais s font plus periss sdela quanticé dclangle
LBD:la proyoﬁtmn demeurera donc venitable.

’ PROPOSII‘ION

si dewx bgvm droictes [éconppem Fyne l autre, eﬂes feront Ies
- aingles GPPO/‘!(‘I’ i consre antre an fomme: egoux.
501ent deus hgx.:es droi&tes HB, CO fe coupans ‘.
I'vne.lauere, autantgr: lcsan es HLC &*
HLO font eganxd deux droids par 14 13.HLO &
OLB auffi egauxi deuk droifks ;l¢c6mus- HLO

eftant ofté refteront HLC & OLB cgatix, Sem- ©
blablementﬁ:dcmcnihcm HLO dbtugali cLs.

" 2ROPOSITION AVEL |
De tout triangle ayant prologe v des cofteX Langle exterieur
fera plis grand qie Tvn ¢ Lautri deg inseriewrs oppoﬁ(_

: V.uipngle BHC qu;le cofté BC prals- m
Dgévets &cou pé HC endeux ega- | R
X7

>
vers F, enforte que
L .

BP PF foient eéalcs omuﬁméc CEdau- g

cant uec FP, P fontc&aux aux déuxcoftez
H, &les qmlseomyxmmpp. .
yoéz. au fo GEAUX par bu precedent

deux triangles ftront ¢ mangles tcllcmcnt ub PC F [
dlangle PH'B, Apl’usfdtte raifon P CN?{&n s ae;; ;gu:::'

PHB.s¢, bhhlemmtk&moa&uuhmn HBL moinr
drequ xteneth CN. ‘ .o
AN rkdrosrrmn x‘vn. o
/gtmni‘mgk les dewxangles pris enguelque fortrequece

T foi /‘m phs ipers: gudmdagﬂs. 1“



FLEMENS DEVCLIDE, : .

V triangle BH C foit prolon ¢ .BC vers - '

P. dvautantquelcsanglcs HCP,& HCB .
fopt éaﬁx a deux droicts , & qug langlc exte-

rieur, C, eft plus ra.ndquclan le H ou lan gle -

Boil Senfuiura que Fasgle HBC & ‘fag

. H GB cafemble ne vaudront pas detiz droit

nonplus langle CHB aucclangle HCB. N

PROPOSITION' XVHE , = 'z

En towt triangle le pls grand cofté foufliét le plus grad- angle:

SOlt du trianglé HBC leplusgrid cof¢ HC:

Silangle H'B C n'eftleplus, &randah le du,
trxauo{mﬁntwuppée H L cgaled HB:lesan- »

les %u‘h bafe feront & uh,(gauou HLB®
i!BL Mais HLB eft plus grand que LCBi m-Q,

“ tetienr & oppofé: a: Iqs forte rarfon HBC qu =~ .
eft plusgrand que H L B foraauffi plas grand que I.CB ,Scms
blablément fe dcmonﬁ:tcra l'autreangle. Dacecyom powsrd mm‘lzw
Peleplss pm cojle ﬁu,flundm le plus petst 4::‘(0 S

"PROPOBITION - «I»x
l-:n tout c(qngle le plus gmnd arigle 5[llonﬂcu :
-, d plus grand co/!e. :
. 01: du tm,n le HBC Aeplus grand eB file n.
S plus grand coﬁé neft C fmgt vn artﬁl c?lmme
" H B ,il senﬁuura par-ti precedemte, guc Langle’ C'fera”

Ie plus grand coneré Thypothéfe, ementfc
demonftrera dglatine o€ B C, De teg ﬁﬁn,,,,‘

. kmuu‘gleeﬁﬁuﬁmdipwfentmjﬁ

) . PR’OPOS’ITI ON xx. b o :.'.;‘-
. Emtout trign angli-les deus: co]hUrb et guelijue fém qﬂc
L e g ol gravds e Tt
Oitleyiangle HBO;8/ proidge lecofRd:BHvers * 7
" &P enforte que HP foit egala HC & ibidrs: PC. -
les angles HPC. & HCP {erot 53 perlach
* Maislangle PCB, eﬂ“plus ran guchng]c
. & par c.onfcqucnt plas que Par'igl P §cnﬁhura
doncquchhgnc B-P: egblca BH B fted plus.

aluoe

RN RYeY
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b
grande que. C B , commeont peut recuerllir des precedentes. Semblable-
ment fc%cmqn(h'er'a le furplus de la propofition.

PROPOSITION X2XI.

-5i des extremitel de I'vn des cofkX d'vh triangle on mene
deux lignes droictes dedans iceluy ; elles ferons bien plus pe-
sites que les dewx antres coﬂe('du triangle s mau elles con-
tiendront vn plus grand angle. . '

Oientdutriangle HBC & des extremitez B,C, "
titees BP, CP dansle triangle H BC:& foit pro-
longéc BP en L: d'autant que BH, HL font plus ks
grandes que BL par La precedénte , fort adiouftée la
commune LC. Ilfera cuident qug HB,HL,LC fe- .
ront plus grandes que BL,LC.Semblablemé& L P, ® e
LC font plus gmjcs que PC:foitadioufté la commune PB : lors
CL,LP, PB feront plus grides que BP & PC.A plus forte raifon
don¢ BH, HC feront plus grandes que BP,PC.Pourla {econde
paruie, langle CPB eft plusgrand que PLC, & PLC Plus%rand
que LHB. A plus forte raifon CPB cft plus grand que LHB.

. "PROPUSITION XXIL .

Dagrire v triangle de trou lignes droictes egales trois lignes

droitles donnees , ¢5- defquellesles deux prifes en quelque
Jorte quece fois foiens plus gra 1des que Lantre, o o

SOiEtlcs woislignesdroites C,B,H,
& foit faite FG cgalcd H. ait point :
G foit tirée vneligne egale d C, par la
denxséme , & dupoint G {oicdefcrit vn
cercle 4 egale diftance de C c8nime P\/'
K N L:apres dupoint F foit menée L '
vne ligne droi@c egale 4 B,& dumcfme point & 4 egale diftan-
ce de B foirdeferit vnautre cerdde comme K P L, & foient me.
néesitintérfetion desdeax cercles K, E,K, GK,egales iB& C,
il fera manifefte que le triangle (era faie de trois lignes egales aux
propofées; . , ( : T
Co - PROPOSITION -XXIIL
Metré au cofté &'vne ligne droicte donnée 3y point donné en
icelle,ynangle rr&ifigne egala vn angle rectiligne donné.
bt d s _ %




, BLeMENs D'EvciIpeE,
Oitla ligne donnde N B, & langle propofé e
PCH : foit faicte CL egale 4 CP & iointe -

PL.apres foit NG fjcte egale dCL,& fur NG .

comme fitr la bafe foit conftitué vn triangle par £—

le moyen de deuxlignes egalesa LP, PC par lu LA
precedente | & foiticc%uy ttiangle GF N. 1l sen-

fuiura que les deix triangles feront egaux & o

equiangles par les 4 ¢ 8. propof 8¢ par confequent angle aupoint

donné Nyegaldbangle € propofé, - . ‘

- PROPOSITION XXIIIL -
Si deuxt triangles ont les denx cofleT égan'c aux dewx coffe?,
“Pynilautre,maislangle plus grand que Langle feanoir ce-
Iy compris de lignes droicles egales:ilsanront anflilabafe
plus grande que L1 bafe. S
Esdeux triangles HBC, PLF le¥ P
' deux coftez HC, HB foient egaux
auxdeuxcoftez PF, & P L, & foit I'an-
gle CHB plus grand que FPL il fautque : :
labafe BC foic plus grande que LE. Au- T e
uemient{oit par la preccdente | faiclangle ™ P Py
GPL egala CHB, & lé cofté GP egal an cofté FP & ioinctes
LG,FG. lesdeux angles PGF & PF G feront egaux: langle
doffc LFG feraplus grand quei'apgle P G F, & par confequent
quela partie, fcauoir LGF:dont enfuiura paria 19.que LG{cleft
a dire CB) fera plusgrande que LF fubtendentel'angle LGF. *.

. PROPOSITION XXV v
sideuxtriangles ontles deuzm coflez eganx anx denx cofteX
Uvnilantre, ¢ la bafe plus grande quelabafe,ils auronc
aufiiLangle contenn dicenx coffex plus grand que Pangle, -
SOi_cnt des deuxtriangles HBC, PLF, les  ® -+ X
deux coftez HB,HC egauxaux deux coftez.
PL,PF, &labale RC pfus grand que la ba- .
fc LF. Silangle BHC n'eft plus grand que A .
langle LP F, pofons iceux eftre egaux. L Fa ¢

. Tenfuiura quela bafe feta egaled labafe par la 4. contre Ja };‘oﬁ‘d A
uon, Sil'angle BHC cft plus petitque LPF Jabafe BC fera plus _
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petite quelabafe LF paris precedense ( ce qui eft aufli contre Ja
pofition ) dont s’enfuit que I'angle BHC n’eftant point egal
LPF ny plus petit,il fera par eceflie¢ plus grand.”

. PROFOSITION XxVIL
Sideux triangles ont deux angles egaux anx dewx: angles vn
chacun au fien , ¢o le cofté egal ak cofté, om bien celuy am
long duguel fantles angles eganx,ou celuy yui fonftient vy
des angles egaux : ils aurons aufii les autres coffeq eganx
aux autres coftel Yo chdcun anfien, ¢ Lantré angle egal”
alautreangle, - S RV

Seicm' desdrux itiangles HBC, PLF les

Y deux angles HBC & HCB egaux aux x 2 b:
deuxangles PLF & PFL 'vn dVautre, & Y .
le cofté BC egalaucofté LF. Sipremicre- S )

8 cl »

sment BH cft plus grand que LP foard'ice-

luy couppée B G egale,a LP, & foi ticde ™ - .~ ~. T
GC. D'aurancque GB, BC fontegalesd PL, LF & compren-
fentangles egaux,il senfuiura parls 4. quelabafeferacgaled ls
bafe,& les autres angles cgauxaux autres angles , céft d fcauoir -
BCG a LIP (c'efta dire BCH) & par confequentla partic ega-
le au tout,ce qui eft abfurde & faux.Semblablement fe ferala de-

-monftrationdesanures coltez & angles. - BRIV
PROPOSITION XXVIL ‘
Sivne ligm.drog'fh trametfane deux lignes droictes., ﬁuﬂ les
angles alternes egaux I'vn & Lastre icelles lignes droidtesfe-
vont phrallelesensre ellés. .~ - T aieio

Oit laligne droite LF ciaverfantles deux
Hlignes HE, CP, & faifant les angles alter- R N
nes HLF, & LFP ¢égaux: Siles denxlignes _ G
ne font parallcles , elles fe pourront ioindré, c——/F P
#& pofons que ce foit en G poiir faire e . BRI
srimgle €FG. Mais Fangle exrericur HLF €t plps grand que
Yincerieutoppofé LFG par i 16 conirela pofition : ivellesdeux
figaesc fe reucontreont point dims dé dc.ébﬁﬁc".' ‘Samblable-

5




' ErfMeNs D'Evcride,
mentfe démonftrera ne fe pouuoir r'encontrer de Fadtre: Tello-
-ment qu'elles {eront donc paralleles. :

PROPPSITION XXVIig.

$1vne ligne droicte tranerfant deux lignes droictes faict l'an-
gle exterieur egal & Langle interieur oppofé d'vne mefme
.. part:om bien les angle:, interieurs d’vne mefme partegaux
. @ deax droits : icelles denx lignes droictes feront paralleles

- - entre-elles,

SOit LF laligne droiéte trauerfant les deux li- L
gnes droictes HP, CN, & foientlesangles
LGP & GIN cgaux.HGI feracgal & LGP par H

s 15. c'eftd dire, 4 GIN. Tellementque par/a
precedente HP, & CN ferone paralleles. Poutle €
- fecond,foient PGI & GIN egauxa deux droits: R

la lighic FG tombante fur HP fait deux angles egaux d deux
droits HGI, & PGI:filt commun PG} eftofté refteront HGI,
GIN (alternes) egaux. Leslignes donc HP, €N feront paral--
leles par la precadente,

_ PROPOSITION XXIX.,
81 deux lignes droitles paralleles fons traserfees d'vne ligne
- droicte, icelle feralesangles alternes egaux entre eux , ¢
Lexterieur a linterieur oppofé d*vne mefme part,¢g lgsin-
serieurs d'vne mefme pare cgaug & dewx droits.
. -

4

SOicnt les deux lignes droictes HP, CN tra- \I.
uerfées parla droicte LF;files angles aleernes g\ r

HGI,GIN nc font egaux,foit GIN plus peti,

laligne F G fur HP fait deux angles egauxac-

deux droits : tellement que PGI & GIN font £ o

moindres que deux droits:dont s’enfuiuraparla P

11. commune fensence queles denx HP, & CN fe joindront du

mefme cofté oii les deux angles font moindres que defx droits:

& ne feton- paralleles(contre la fuppofidon ) ce qui eftabfurde,

Par femblable demonftration fe trouucra HGE n'eftre plus petit
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que GIN, donts'enfuiura quiils feront egaux, En apres d'autanc
que LGP eftegald HGI, Uferaanffiegald GIN parla premiere
commue fentence, Finalement, d'autant que GIN a efté monftré
egal 4 HGI, & que HGY, & PGI font egaux 4 deux droits, it
s'enfuiura ({e commun HGI eftant ofté) que PGI, & GIN fe-
ront egaux 4 deux droits,

PROPOSITION XXX,

Les lignes qui [ont paraﬂe‘leslh Ynemefine font paralleles
ensre elles , on pofees directemens.

SOiqn:lcs lignes HP,& CN parallelesd LF,& H
non fituées dire@ement. D'autant que langle
HGI, cftcgal 4 GIF & ceftuya IKN incericur ¥
oppofé¢ & d'vne mefme part par la precedente il ¢
senfuisraque HGI, & IKN alternes feront
egaux parle 1, commune fentence. tellement que les tignes HP, CN
feront paralleles.Pourle fecond,pofons les deux lignes CK, KN
yarallcrcs i LF & nonlvnealautre, il faudra quicelles deuxli-
" gnes ferencontrent,comme pour exemple au point K. D'antafit
quelesangles KIF, IKN vallent deux droits par la precedente,
commeaufli KIL, IKC, & queles anglesalternes LIK, IKN
font egaux, il s'¢nfujura ‘gu_c IKN & IKC vaudrongauffli deux
droits,& que CK, KN feront pofées dirc@ement par la quator-
2iéme propofition, . . S :

PROPOSITIQN XxxXxI.

D‘mn’paipr donné mener wne ligne droicigparallcle @ vne
ligne droicte donnee.

SOitlaligne doanée PC &le pointhorsicelley, g p
H, duﬂel foit tirée vne ligne droige fur PC, '
comme HN, & foirauffi au point H, & furla 1
melme NH faitl'angle LHN_cqa.l ifargle ¥ N €
HNC parls’23. Drautantquelesanglesalteies :
LHN & HNC font egaux, Ies lignes LH, PC feront paral-
leles par ls 27, propofition, :
) B iij
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PROPOSITION XXxXIIL

De tout triangle ayant prolonge I'vn des cofteZ, langle de
dehors eft egil aux dewx angles de dedans qui luy [ont op-
PpofeXEt lestros anglesinterienrs dutriangle font egaux s -
deux droits. ' '

SOit dutriangle HPC prolongéle cofté PC o -

en L & ay point C faite CN parallcle,a HP, N
Dawtat que HC tombe fyr deux paralleles,elle

fera lesangles alternes PHC, HCN cpaux par /

la 29. comme auffi PG tombante fur les mef- p —L
mes feralangle exterienr NCL egal d lintericut oppofé HPC,
Dont eft emdent quel'extenreur H C L eft egal aux deux in-
tesieurs oppofez du triangle HP C. Et pourceque HCL, &
HCP fontegauxadeux droits parls 15. I s'enfuiura queles
trois angles du triangle feront egaux d deux drojts, '

PROPOSITION XXXIIL

Les lignes droictes qui ioignent deux lignes droictes paralleles
+ egales, [ons aufSi egales ¢ pavalleles..

Oient les deux lignes droites paralleles egales » 0

HP, CN, conjoincttes parles crcux lignes droi-
&es,fcavoir HC® de mefme pare,& PN de I'auere, E
& foit tiréela droicte PC,laquelle tombera furles \J c
deux paralleles, & feralesanglesalternes HPC, &
PCN egauxpariaz9.tcllement queles deux erjangles HPC, &
PCN avront deufltoftez eganx aux deux coftez,, & les angles
compris d'iceux coftez egaux, & par confequent labafe CH a
labafe PN, &lesautres angles auxautges angles,fcauoir NPC
3 l'angle PCH alternement. Dont s':nfuiura 2uffi quicelles
HC, PN ferontparalleles, :
“ . " PROPOSITION xXXUFL
De tous efpaces parallelogrammes les coffe{ ¢z les angles op~

Pofez font egaux entreux , ¢ le dimesient les couppe en

deux cgalement,
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SOit au parallelogramme NPHC tirée laligne @ u .
droite P C' qui faitles angles alternes egaurx, |

HPC i PCN, & CPN i PCH. il cft ewdent T
que tour'angle HCN eftegal au tour HPN. <

Apres, pour ce queles deux wianples ont deux an- :
gles egaux aux deux angles, & le cofté PC commun, les autres
angles feront cgaux'vn dYautre, & les coftez aux coftez par lo
16.D6t s’enfuiura quelaligne HP feraegale 4 CN,HCa PN:
&'angle PHC dlangle PNC, & queles deux triangles eftans
egaux par [gmefme la diagonale PC couppera le parallelogiam-
me en deux egalement. i ’ ) :
' ®

PROPOSITION XXXV.

© Les parallelogrammes eflans fur Yne mefme bafe.¢o entre
mefmes pavalleles font egakx entr'eux,

VR fabafe PC foient les deuxparallelo-3y n i w
grammes HPCN,& LPCF. Puis que les li- .

gnes HP & NC fontegales,commeauffi LP,

Fc,& femblablement ﬁN,Pc,& PC, LF, par

la precedente, les deux triangles HPL, & NCF p C

feront equiangles & egaux, defquels (oit ofté le triangle com-

“mun N L G, refterontles trapefes egaux HN GP & FLGC,

Aufquels fi on adioufte le triangle commun PGC, il fera eui-

dentque le parallelogramme PF fera egal alautre HC, eftans

Ies deux conflituez fur viemefme bale PC.

PROPOSITION XXXVI.

Les parallelogrammes eftans fur bafes egales ¢z entre
mefmes paralleles fout eganx entr'enx.

Oient deux paralleles HI, PG, & deux aral R N L 1.

lclogrammes: HC,LG fur bafes egales,foient
@ csleslignes droictes PL, ClI quiferon parale
leles parls 33. & ferone je parallglogramme -1 P / .
cgal au paraliglogramme H C pan g pracedente, # € . P G
& ilautre 1F: Dont eftcuident que le parallelogramme H C
cft egalau parallelogramme LG parlaprem cre com;mrff fentence.

, iitj
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PROPOSITION XXXVIL = -

Lestriangles eflans fur yne mefme bafé ¢ ensre mefmes
paralleles , fons egaux entreux.

Ve labafe P C foient deuxtriangles HPC, L ° N w
8 N P C entre deux paralleles, fcauoir P C \ v
& LF. Soitdu point P tirée laligne droite PL ' / :
parallele 4 CH & CF parallele da PN. Ileft
-cuident par la 35. quele parallelogramme L C C
eft cgnl auparallelogramme F P gmais le triangle HP C eftls
moitid del'va,comme NP C la moitié del'autre, It senfuiura
donc queles deux eriangles feront egaux parlay. C.S.

PROPOSITION XXXVIIL

' Les g_r;'ang(rs eftans fur bafes (gales ¢ entre mefines
- paralleles,font eganx entreny .

Oient les deurxtriangles GPC, ILF furbafesG W N _T.
egales & entre mcﬁgncs patalleles ; fcauoir fur

PF, GI, & foit fu&clalighe CH parallele 4 PG,

commeaufli LN 4 FI. D'autant que lesparal-

lelogrammes HP & N F fontegaux parla jo. P CL F

les tangles qui font mdiitiez feront egaux, e

. PROPOSITION XXXIX.

Lestrianglesegaux cbn/?ime‘{.ﬁcr ‘tne mefme bafe ¢ d'vne
mefme part , font ensre mefmes paralleles,

SI les deux triangles fur la bafe PC(fcauoir HPC 5y -

& BPC) {gat cgaux,& que laligne droicte HB
nt foit para®®e i P C. pofons vne parallele HI,"
& foit tiree 1C. Jes deux triangles HP G,
IPC feront cfaux par ls 37. & s’enfuiura quela P
partie (era egale autout (fganoir IPC 4 BPC)ee ™
q;-lli I?CC peut cftre,ayant BP C -efté pofé egal 4 -
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. +PROPOSITION XL.. .
Les triangles egawx qus font fur bajes g ales ¢z, d'vne mefime
. pars.jont entre mefmes parallelés.

Oient deux triangles HPC & NCL egaux,con- g N
Mbicuesz fur bafes egales PC, CL. Si HN n'eft
‘paralleled P L, foit H F parallele alamefme, & ti- ;
¥ée la igne LF. Lors les deuxtriangles HPC & | |
.FCL feront egaux parla 18, dont s'enfuiuta quelap < L
pattic F C L fera egale au vour NCL, cequine o
peut eftre, ayant NCL efté potéegald HPC.

PROPOSITION XLI,

Sivn pauﬂelogmmme ¢7~ vn triangle ont vne mefme bafe ¢
font entre mefmes paralleles , le parallelogramme ferg dos-
_ble an tr.iahgle. ' .
SO&: le parallelogramme HPCN & letriangle I N L
YLPC fur vne mefme bafe PC, & entre mefmes
atalleles PC, H'L, & foittiréele dimenent HC,
es deux triangles HPC & L' C feront cgaug par
s 37. maisl¢'triangle HPC cftlamoitié duparal- p ¢
lclogramme H CN:letwiangle L C feradonc .
_lamoitié duparallelogramme. ‘

PROPOSITION XLII,

) Falir»e Y parallelogramme egal 3 wntriangle donné, ¢
ayapt yn angle egal 3 'vn anglevectiligne donné.

SOit‘lc triangledonné HPC, & l'angledon-y  y o
'né N anquel angle & aupoint donné C foit

faitfon ¢gal PCG: & foit couppéelaligne PC

en deux egalementan point L, duquel foit ti- _’_'/
-tée-LF paralleled C G,& dupoint H foit ti-
#ée H G parallele d P C.D’autantquelesdeux ® :
miangles HP L, HL C font cgaux parls 38, & queletriangle’
HLC oftla moiri¢ du parallclogramme GL parls pm:s;ne.‘ﬂ
fenfuiura que ce mefme parallelogramme fera egal aux deux
triangles, (c'efta dire ) autout propofé HP C. '

b

PL C
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PROPOSITION XLIIIL

£n tout pdréﬂelogvum les fuppléimenss des para'kelpgrum-'
mes qui font furle diametre font egaux ensreux.

sOit le parallelogtamme HPCN,fadiago- 7 x___
nale oudimetient HC qui couppe le paral- _ N
lelogramme en deux egalement, d I'entour de® F
Jaquelle diagonale forent les autres parallelo- NJ
rammes LI, G ¥, & les{upplements,PK,KN. p ¢ . € |
ﬁ'autant queleriangle H LK eftegalauujan- . .
le HIK, commeaufli KGC 4 KFC, fi d'vncofté on oftcles
cux triangles’ HLK, K GC, reftera le fupplément LG. Ecfide
Iautre cofté onofte HIK & K F C, refteralefupplément I1F

quiferacgal dTantre LG paris 3. communefentence. '
- PROPOSITION XLIIIL )
sur vne ligne droicte donnée defcrire v parallelogramme
egal & vne figure vectiligne donnce , ayant vn angle-egal 3
yn angle reétiligne donné. . o

S Orr lafigure retiligne domnde €. . _ . o
L'angle propofé N laligne donnée AP, —
foitprolongée IP vers L, &furicelleau M
oint P four fait vn angle egal 3 N(com-
me IPG) dans lequel paris 42.foit con-
ftiroé vn parallelogramme egald C com. ‘
me LFGP: & foit acheud le paralielor HE . -
gramme PGHI, & tirééla diagonale HP vers N, & (oit_prolon-
gée FL pourfejoindre en N:foit aufli menée HIO, & GPM,
& NMO:icclleslignes FLN, GPM & HIO ferontparalicjes
parla jo. comme aufli HGF, IPL & OMN., Tellement que.
HFNO fera vn patallelogramme, comme auffi 1G, & ML:les
fuppléments donc OP, LG feront egaux par L préedente. Mais,
LG acftéfaicegalad C. 11 s’enfuiurafonc que PO parallclogri-
me furlaligne dennée IP feracgal dlafigure rcﬁiﬁgpe dénée,,
queftletriangle C, & auralangle doné, eftantIangie IPG egal.
alangle OMP parla 29. & ceftuy egala N parla conftyudion,

PROPOSITION XLV,
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Deferire o parallelogramme egal i yne figure vecliligne dopa
"nee, ayant yn angle egal 4 vn angle rectili gngdonne'. ‘
Soir 14 figure redtiligne donnde - - * ¢ a.

HP CN reduitte. en triangles
HPN, NPC (comme toutes
autresfiguresrectilignes de pluficurs

coftez peuuent eftre reduites. Soit !
Fangle gbnné L, &laligne pmpofcer C KL M o
K F, furlaquelle & au point K foit fai&t vnangleegala L, & fur:
Iamefme H)it apPliqueP parla precedente vn parallelogramme cgal
au triangle HP N comme K F G I, &fcmglablcm'tnt.foit furlG
(egale a K F)aplicqué vnautre parallelogramme cga_l au trian-
gle PCN, comme I1G O M. D'autant que K F eft parallele fc
egale a1 G, & celle-cyd MO, 1ls'enfuyuraque K M & FO ferds
ggales & paralleles: par a 3. & que la figure entiere F M fera
vo parallelogramme ayant I'angle donné & la ligne donnee ega-
e d 13 figure rediligne propofec HP CN. ,

PROPOSITION XLVIL
D'vae ligne droicte donnée deferire vn quam".

QVR lalignedonnée HP foiteflcuée laperpendi- 4
~ culaire du point H comme H L, parla11. & foit ||
faite HN egaled HP. Apresfoir dupoint N tirée N ¥
NF parallele a H P, & dupoint P foit tirée P F pa-
rallele d HN. 1l eft euident quela figure eft equila-
terale & Fataﬂclogtammc, & que langle H ¢ c%al Ho P
i l'oppoté F.parla 34. Mais les deux angles H & P valent deux
droits parls 29. I s’enfuit donc que P eft droit, comme aufl
Foppofé N. tellement que HPFN eft vn quatré.

‘ PROPOSITION XLVIIL,
Aux trianglesrectangles le quarre'qui eft fait du cofté qui [ow-
. Jlient Langle droiy eff egal aux quarreZ qui fons faiss des
- cofkX qui comprennens Langledroir, . -
SOit le triangle re@angle HPC ayant I'angle H droit: foient
? aufl les trois quarrez d'efcrits fur fes, coftez PCLN, HIKC,

& HGZP. Pour monftrer quele quarré CN ( oppofé altangle
droit H) eft cgal aux deux autres,foit tirée fur NL laperpendi-
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calaire HO (qui fct;})a.mllclc;i PNparls
28.Soit apffi tirde HN & CZ.d'autant quo
PO cltva frarallelo amme , le triangle
HPN,quiclt fur mefme bafe PN & entre =
mefmes parallcles PN, HO feralamoiti€é p (S
d’iceluy.Maintenadtletriangle ZPC ades
deuxcoftez ZP, PC egaux auxdeux co-
fiez HP, PN (commeilnefe peut faire
autrement par la conftru@ion) & Il'angle
ZPC cft compofé de I'angle droit ZlgH '
& de'l'anglc HPC:comme en femblable'angle NPH cft com-
'gofé del'angle droit NPC,& du mefme HPC,qui eft commun.
11 fenfuit dont queTangle ZPC eft egal d I'angle NPH, & par
confequentia bafe ZC egale dlabafe HN, & lesauatresangles -
anxaurresangles : & le tnangle egal au triangle par ld 4. Mats le
quarré HGZP & le triangle ZPC font fur mefme bafe ZP & en
mefmes paralleles ZP, GC. Il fenfint don¢ que letriangle ZPC
eftlamontié du quarré HGZP parla 41.& quece luarré eltegal
au parallclogramme PO par la 6.commpune feut. Semblablement fe
monftreralantre quanré K H eftre egalau reftangle CO.

()

N e L

.- PROPOSITION XLVIIL ,

Sile quarre qui eft deferit de I'vn descofteX d'vn triangle f
egal aux quarreX des antres cofteX du triangle ; L°angle
contens des gutres deux coftex du triangle fera droict,

Orrle ,ni@:Flg HPC duquellecofté PC fait W
vn quarréd egal anx quarrezde HC & HP.Soit ‘
enapres furla ligne CH aupoin& H efleuée vne X
gsryendiculaire HN ecgaled HP, & foit rirée | , '
C. D'autantque les quarrez de NH,HC, (c'eft ¢! P
d direde H P, H C) font egauxay quarré de CN
parlaprecedente. 1] s'enfuioraque lequarréde CN fera egal au
quarréde CP, & parconfequentlaligng N C egale d laligne
CP, &letriangle N H C egal & equianglc antriangle CH Elk
particulierement 'angle CHP egatil'angle N H C,c'eft a dire
droict: ce qu'dl falloit demontftrer. L ’

FiN DV PREMIER EIVRE,

1
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LE SECOND' LIVRE DES
ELEMENTS DEVCLIDE,
DEFFINITION ruu’zsxz{

Ovr parallefogramme re@angle eft dit
eftre contenu de deux lignes droies qui
comprennent l'angle droit.

2. Entout efpace patallelogramme, vn
chacun diceux parallelogrammes qui font fur le dia-
metre ayant vn angle commun,aucc les deux fupple-
ments fe nomme gnomon. C

PROPOSITION I,

8'ily adeux lignes droictes , dont P'vue [oit conpple en autans
de parties gw'on Youdra, le rectangle contenu des deux li- .
gnes droictes eff egal aux reclangles contenus de lamon~
couppée,¢r d*vne chacune piece de la couppee.

S Oientles deuxlignes droictes H & G, def-
quelles GI foit couppée en K,O,foitaupoine . ———

H.Soit enapres urée B C. paralleled IG,& Cld
BG, icelles {eront egales aux oppofées , & feront
varc@tangle BI: foiencauflitides KN & OL ¢ X 0 X
paralleles 2 B G, & par confcﬁuent cgales: lleft cuident queles
trois parallelogrammes BK, NO, LI ferontretangles parlass.
& compris de lalignenon couppée B G (ceftddie B) & de
chacune picce de 1a couppée GK, K O, O I: & poutce qu'ils
compofentle tous. B I,iYs luy {ont donc egaux. oo
PROPOSITION 1II

. §1vne ligne droicte oft couppée comme onvoudra, les rectan:

gles contenus de toute laligne, ¢r d'vne chacune. piece;
Jont egaux aw quarré de toute la ligne.



Sdit laligne droite NL couppéeen F,& foitfaitg ¢ B

' gledeux foiscontenn des pieces.

* atde enangles droits ¥ C poat eftre parallele &' 7 RE &

ELEMENS DEVCLIDE,
le quarrg NHBL & tirée en angles droitslaligne [T
‘droi@e F C pour éftre égale & parallélea NH, &
faire les deuzx redangles, HF, CL,.qui compofent | . [
Ie tour HL, & {ont comprisde la toute NH ouny —F L
FC,& de-chacune despartiescomme NF, FL. Ileft
euident qu'iceux re®tangles font egaux d leur tout.

' PROPOSITION IIN

pr

Sivieligne droicte cft comppée comme on youdra:le rectangle

contens de latoxse ¢ de 'vme des pieces eft egal au relap-
- gle consens des pieces; ¢r asi quarvé de ladicte piece,
QOi fa figriedroiéte FL coippée en N, &% ¢ . B

foit laligne droicte F H perpendiculaire & [ T
¢galed NL, & foit faitle retangle HL, & efte-
ude laligne NCpour ¢ftre parallele S egale 4|

~ FH. left éﬂidenfqnc CL fera vn quané, & g L

. . N .

¥IN vore@angle long fait delaligne HF.(ceft " .
ddite NL I'viic des pieces)& de Fautre piece FN.Espource que
o3 deux figures compofent fe tour HLelles luy fontegales,

| PROPOSITION TIIL
si vre ligne dfog”ﬂe gj}’ toupfe'e comme on Youdra,le quafre'
* delatoute eftegol,¢r aux quarreX des pieces, ¢ as veitan-
S’Oic' l2 ligne droice NL couppéeen F, & foic 3 __ € 3.

Jfaricelle NL fait le quarré NHBL: & foir efle- | .

x
egale § *NH. Soit aufli sirée ladiagonale BN, & { ./ | ..}

ar la fection Glolmenée IK parallele & cgale Moi o,
a NL. Ileft evideme quete quarré fur la partie -NEY -, F A
(ceft d fgavoir IF) &1auce-quasré fisrla parrie FL( cC'eftd fga-
uoir CK) auccle re@angle deux fois dc,ﬁf"l" L, (c'eftd dire,
HG, & GL)fonttoutle quarté ML, & parconfequent luy fons
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PROPOSETION V.

3; vne hgne drou?e it dmz[ée en deux pm‘es egales, enen
. deux megale:, le rectangle contenn des pieces inegalesde
" latonte, anecle guarré dela foction entre mqyenne,e]x‘egal
au quarre dela moitié.

SOxt i ligne droicte H B couppéc cgalc- . ¢ N B

menten C, & incgalementen N. fort fair [
Ycrc&an le des pxcccameva}cs HN, NB: 1A VN
(et afn‘c ,lere@angle HL) Sonauiﬁfalt X 2}
}cquarredelamomé CB(celtidirelequar~ - oG F

ré GF }-& foient tirdes NIG, & LIM Dau- .

tantque BM cftegaled NI, '8 MF egale.d C; N(ccﬂ:aduc,a

LI ou IG)ilfenfuitque LG eftvn quarré,lequel joint au rectani-

gle H1 foncenlemb (}c egauzau quarté C F,parce que le retan-
le NF eftegalansectangle HL eﬁantcomgns chgncs cga.—
es pat la conf%:u&lom

PROPOSITION vt

sivne lxgne droitte eft couppée en deux pzeces egales, ¢ron
luy adioufte directemens quelque l:gne droicte: le reﬂangle
contenu de la toute auec I'adiouftée; & de Padiouflée, auee
le quam‘ de lamoitié ef egalan quam qui j eft ﬁu& de la
moiti€ ¢ de Ladioufife comme d'vne. "

SOlt Iz hgne droi&e H B conppéeen deux H_C R.

N

galement en €, alaquelle foit appofée. di- [ o/t

rcé’ccmc: BN. Soit fait re@angle de lavou- K L (i
te & delappofée , c'eflt dfgauoir H N, & de i A

I’apyofécBN(ccﬂ:a dite NM)Etfoxt R ]

rectangle H M : puisfoit de C N faitle uar- R

ré CF, &foimiréa B G pataliele-& egalea NF. D'aurantquc
parl‘scvnﬂmﬂm CB efte fgalca MY (ceft 2dire 3 O G on
L1): il senfuitque L.G cft'vn quarrd, lequel auec le reQangle
HM cﬂ:el?al an-quarré CF,parcc quclcxc&aﬁgle GM eﬂcgal
au rc(tan CO (celtddire CK) pov lisconfiruclion,



. quifont compns de latoute BH(ou FS) & dela s

rez GR, BZ paralleles & egalesa S €. Soiem '
aufli TL, DP cgalesd BT (ceft d dite SG) &y, ¥+ 1 4
" tirees LF, P M paralleles & cgalesa S T.Ileft & ,

EremMENs D'EvcriDE. .
FROPOSITION VIL

Sivne ligne droicte eft couppé comme on voudra, le quarré dé
la route , ¢ le quarré de Uvne des pieces , iceux dewx quar-
veZ enfemble font egauxy au reclangle contenu deux fous dela
toute ¢ de ladilte piece, g an quarre de Lautre piece,

Oit lalignedroi&te BH couppée comme on B €. W
Svoudra en C: & fur BH foir fait le quareé :

BHOL :{vitla ligne BF-faite egaled BC, & ¢
foittirde CN patallele & egalcd BL,& FI 4 BH. \
Soit encor’faitfc quarré NS delalizne BC ouy| |- .
L N. Daatant que lés deux re@angles FH, & Fz | N 9

piece BC (ou BF,ou FG) enfemble le quarré IN faitde Fautre
‘picce CH, edmpofent & le quarré delatoute ( c'eft 4 fzauoir
'iFlL)'& le quarré geladi&q picce B C (C'eft d fcanoir N §) il eft
certain qu'ils fogt egauxanf{dits quarrez HL & NS, comme
toutes les parties aa tout: S .

PROPOSITION VIIL

sivneligne droite eft couppée comme on voudra,le rectangle
_ contens quatre fois de la toute, ¢ d'vne dés nicces,auecle
, 7’144":' delaptre pieceseftegal ab Guarré délatoute,eg de
. ladicte piece. _ -
Oitlaligne droictc SB coﬁp?ée en G, & foit ¢ “, Cwm
Yappofée laligne BT egalea SG. Sout furla _
compofée ST faitle quacté STDC, & ti-F— e % |*

enidentque les quatre re@angles SK,-BP, DN, >
& RFfont faitsdelatoute SB & dela piece SG,&ciue le quarié

IK ON ecftfaitde I'autre piece G B,& compofef: fe quarré fait

" delatowre & delappofée B T laquelle BT cftegaleabvnedes

icces fcauoir $.G. 11 eft donc cuident que le quarré SD faie
Furlacompoféc ST _eft egal &iceux quatre reQtangles, & ay
quarré 10 faigde launqpicce G B. S
| PROPO,
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PROPOSITION IX.

$i Ve ligne droicte eft couppée en dewx pieces egales , ¢ en
dewx piecesinegales : les quarreX_des piecesinegales de {a
.toute fevont doubles aux quarréX de la moisié ; ¢y de la
[ection entre-moyenne. T

_ Sdii la ligne droiéte HB cotippéeen deu ]

+ Yegalement ad point C, & inggalement ad
point N . foit efleuée en aﬁglce droictslaligne
droit¢ C $,& faicte egale a C H, & fdiengme- L .

nées HS & BS.D’atant que les deux triangles
HCS & BCS font ifofceles, ils ont les angles
furla bafe egaux. Or HC S eft droi@,comme aufli B € S,doné
parle 32.dwr. Fangle CH S vaut videmy dgoi@, comme aufli
HSC, SBC, & BSC. Celuy-cy jointa HSC fera vnangle droit
HSB. Soitauffi eftcyée enangles droits NF, & du poing F foic
titée F G parallele & eg;ll'e i N €, Ileftegidéntque NF eft
egaled NB (l:anﬁlc FN B eftantdroit,& N B ¥ demy droit
commeauifli NFB)parlss.du premier. Semblablément F G ¢
¢galed GS. Soit tirée H F. D’autant que parls 47.ds premier,
les quarrezde HN & N B(ou N F) fontegauxau quarré HF,
& que ceftuy-cy eft egalaux qaarrezde FS & ,Sf-l , &que lé
quarré de S H eft deuble au quarré de HC, & le quarréde S F
- doublean quarré de GF (ou CN:)il s'enfhit que les quarrez des
deuxpiecesinegales HN & N B fontdoubles aux quatrez de
Ja moitié HC, & dela ligne entreles deux fections CN.

PROPOSITION X:

$1 Ve ligne droice est couppée eri dethx piects égales ;¢ o
Iuy adionste directement quelgue ligne' droitte : le quarré
dela foute auce ladionffee ¢ lé quarré de Padionflée forie
doubles aux guareX_de la niitié, ¢ de celle qui et faicte
de lamoitié ¢p de Fadisifibe, comme & vie, '



- EreMENS D'Evcribeg,
SOit la ligne droite $B couppée en deax  p

egalement au point C, alaquelle foic dire- . *
ftemet aspofc'c BN. Soit dupoint C efleuée »
enangles droits CP quifoit egaled CS. Soirbs N

G

aufli faitleretangle CPF N, foient monées
S P, PB. Ileft cuident que 'angle SP B fera o
droit (eftant compofé de deux demy droits) comme cnla prece-
dente, Soit prolongée FN vers G,& PB vers G. Le triangle
BNG eftrectangle & ifofcele, d'autant quelangle PBC c&§ -
. my droit-par la conftruétion , & egal dlangle du l%mmct NBG, .
comme par confequentl'angle N G B’ eft aufli demy droit (l'an-
le BN G eftant egala BNF, & ﬁar confequent droit ) parla 13,
premier, Dont appert qu F G cit egaled F P, Soit finalement
mende $ G. D'autant que parla 47. Zopremier ,lequarré de S G
eft egal aux quarrezde SN & N G, (ou N B) & que ce mefme
guarré SG eft egalaux quarrez de $ P, & PG : & que le quarré
‘de SP eftdouble gu quarré delamoitié § C,& le quarré de PG
double auquarré de P F ( cefta dire CN, qui eftla moitié anec
Tappofée) il s'enfuit que le quarré dela toute & de I'appofée SN,
auec le quarré de I'appofée B N (ou N G) eft double aux quar-
rez delamoitié SC,& de lautre moitié auec I'appofée CN.
. . { N

PROPOSITION XI

Coupper ‘m;e Iigné droicte donnée , sellement quele vectangle
contenu de la toute ¢ del'vnedes pieces , foit egal
o an quarré faitde bamre piece, :

SOi‘t Ia ligne droitte propofée HB, furla- ®_° N
quelle foie deferit vn quarré HBN C, foita ¥\
couppé en deux egalement HC en L. foitme- e
née L B,& prolongée CH vers F,enforte que | |\
- LF foitegaled L B. Surlaligne HF foitdefcrit® H L C
le quarié HFGI, & foitmenez G IK.D’autant
que le re&tangle compris de la toute & del'appofée comme d'v-
neligne ( ceftd fganoir CF) & del'appofée F H,ou F G ( ceft
* ddire le re@tangle FK)auccle quarré delamoitié HL, eftegal
auquarréde LF parla6.deceliure,c’eftd dire de L B fon egale,
& que le quarré de LB eftegalaux quarrezde HB, HL: il
s'enfuit (le commun HL cftant oﬁz ) que lc quarré de HB
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eft egalan re@angle FK, & defquels finalement, file rectangle
commun HK eltofté, le reGangle- I N - demeurera egal au
quarré FL.Laligne HB eft donc couppée,fuiuitla propofition.

PROPOSITION XIIL

Aui triangles ambligones, le quarré qui eft faitdu coft qui.
fouftient Langle obius , é5t plus grand que les quarrel qui
Jont faits des coste{ qui contiennent Langle obius , de la
quantité du rectangle consenu deuxfois de I'vn des coste3,
qui fant alentour de l'angle obtus,de(fus lequel eftant me-

-nétombe la perpendiculaire , ¢5 de la ligne prife dehors

entre la perpendiculaire, ¢g- Langle obtus.

Qit le triangle ambligoné‘ BCS, ayant l'an-
gle S obuas. {oit prolongélecofté CS vers -
0, & faike la perpendiculaite B O. D’autant

BM & SI,parla 47.dupremier, Il cft cuident t
quele quarré de BC n'excedelequarré de BS,* N
(ceftd dire lesquarrez BM & S1I} nylequarréde €S (qui
eft S H ) quedes deux rectangles IK, & K H. Or {oitfait I¢/
quarré CONL, & tiréelaperpendiculaire SK, & faits les quar-
tez SH & SI.1l éft manifefte que IN eftegaled CS,& HL

quelequarré de BC eft egal aux quarrez BM ¢ 0 o
& OL, &lequarréde BS egalaux quarrez 1 :

4 $O. Tellenent queleredangle 1K eft compris de lignes
egalegd CS, S O, comineaufflilautre retangle HK. Donc awx

sriangles ainbligones,¢re.

* PROPOSITION x1II,

Aux triangles oxigones,le quarré du cofté qui fouflient langle
- poines, estplus petis que les quarreq qui fe font des co/%g(
qui contiennent Langle-pointu de la quantité du rectan-

- gle contenui deux fois de I'vn des coffe? , qui font & l'en- |

~ tosurde langle pointw,auquel tombe la perpendiculaire,¢r
" dela ligne prife dedans entre la perpendiculaire ¢ bangle
pointw, o .
o C




)
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Oitle triangle oxygone SB C, $ B fubtea- ]
dentlangle aigu C. Soittiréela perpendicu

laire S O fur le cofté au long de Fangle aigu .,
B C. Soit faitle quarré BCLFg. Soitprolongée  ©
SO vers df,&faitile quarréé OL Ileft cnident: :

at iz 47.d8 1. que le quarréde SB ne vaut que
{cs arrez deqSO,&qu)tB. Orle quarré de %C ¢
(ceftd dire BL) eft plusgrand queloquarré de B O (c'eft QT)
" dugnomon €GI. Etlequartéde SC eft plus grand que le
quarré de SO, dy quarréde OC (c'eftd dire FNI§I. que nous
pofons cftre deferit fur I'F egale 4 OC.) Maislere@angle OL
eltcomprisde CL (ou BC )& de CO, quicft entre Pangle ai-
gu C &laperpendiculaire. Etl'autre retangle HG cft de mef-
me, eftant GF egaled BO, & FN A FL: & FI 4 OC parle
conftruction, Tellement que G N eftegaled BC, & HN 4 OC.
Lequarrédonc de S B eft plus petit queles quarrezde B C &
de 5C,des deuxretangles OL & GH. .

[
n .

N

PROPOSITION XIIIL . /
Faire vn quarre egal d vu reéfiligne donné.

SIO iTh ﬁ%urc reétiligne donnée §, dla-

quellc foit fait dans vnangle droit donné = _
wn parallelogramme reGtangle egal par la 45. k‘
da premier, & foit iccluy reangle ‘BIN C.F .3
Soit prolongée B vers L, enforte que IL N v
foit cgale 4 I N. foit couppée B L endeux
cgalement,come en G,& fait du centre G le demy cerele ﬁHL,-
& prolongée NI iufquesd lacirconference, comme en H, &
menée G H.D’autantque B L eft couppée en deux epalement .
en G, & incgalcmcnt en I, lere@angle compris foubs B, I L
auecle quarré de G 1 eft egalauquarréde GL (oude GH
fon egale) par la 5. dece lisre. Maisle quarté de GH eftegalaux
. quarrezde GI,& I H (I'angle GIH eftant droit d'vncofté de
. laperpendiculaire H 1, parla conftrnttion. )} Il fenfuirdone quele
retangle de BI, IL (ceft adire BN ) auccle quarré de GI
. eftegalauxquartezde HI, & IG Maisle quarré communde
I G cftanc ofté, ko retangle BN &lequandde IH demewses
sont egaux, » ‘




D AIDETA EIAIRE.
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LE TROISIESME LIVRE
DES ELEMENS D'EVCLIDE,
' DEFINITION PREMIERE,

¥ Es cercleseganx font ceux defquels les dia-
B4 > metres font egaux; ou delquels les lignes
menées du centre {ont egales, - )
2. Vnelignedroi&e elt di€e toucher vn
cercle,laquelle rouchantle cercle, fielle cft prolongée,
-ne coupe point le cercle. -
3. Lescercles font dits {c toucher enfemble; quand fe
touchans!'vaPautre ils nefe coapent pointenfemble.
4. Les lignes droices en vn cercle font didkes eftre
egalement diftantes du centre, quand les perpendicu-
laires ticdes du centre fur icclle‘s?ont egales. Maiscelle
fe dit plus diltante fur laquelle combesla plus grande
perpendicalaire. : ' ‘
s. Se&ion de cercleeft vacfigure comprife d'vne li-
gnedroiite & delacirconferenceducercle. |
- 6. Maisl'angle dela fection eft celuy qui eftcompris
d'vacligne droiGe & delacirconference du'cercle.
7. Maisvnangle(c diteftee en la fedtion , ecluy com-
risde deux lignes droiiés mentes des extremitez de
aligncdroicke coupante, & lefquellesconcourrenten
vp poin&-qui eften lacirconference. '
8. Mais qaand leslignesdroictes comprenantFangle,
preanent quelque citconference, en icelleeft 1a gran-
deur del'angle, quife dit eftreappuyé furicelle.
9. Scéeur de cercle eft vne higure contenué de deux
S cij
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demy diametres faifans angle au centre, 8¢ d'vne partie
decirconference prife pariceux. .
10, Semblables fetionsde cercle font celles qui re-
goiuent lesangles egaux , ou bien efquelles les angles
fontegaux entr'eux. o e FA

PROPOSITION I
_Trouner lecentre d’vn cercle donné.

O 11 danslecercle CHIB tirde vne ligne

contingentc H B laquelle foit dinifée en
deux egalement en O , duquel poine foir tirée
la perpepdiculaire de cofté & d'autre iufques
ila arconference comme CI, & icelle {oit®
diuifée en deux egalement comme en F. Si ‘
le point F n'eftle centreducercle, foit fuppof¢ vn autre poine
G, foientmenées GH, GB, GO.Lors GB feracgalea GH,
& l'angle H feraegal dl'angle B,& les deux triangles compris de
lignes egales feront cgaux & equiangles.L'angle donc GOB fe-
racgal 4 I'angle G O H, & par confequent tous deux droits: il
faudradonc que I'angle droit G OB {oit moindre que l'angle
droit FOB, &l'angle droit GOH plus grad quelcdroic FOH.
contre la10. commune fentence : ce qui eft abfurde. Parquoy le cen-
treneferapoint horsla ligne CIL. que fienicelle onfuppofe vni .
autre point, les lignes urées diceluy 4 C & I feront ingales
conue la 15. definiton. [ )

. . |
PROPOSITION IL '

sien lacirconference d'vn cercle,l'on prend deux sols points
qwon voudra, laligne droicle menée de poins -
. d antre,tombera dedams lecercle. ' " -

SOicnt en vne circonference de cercle deux

points comme'HB, & foit menée la ligne~
H B, &.icelle couppée emdeux egalement en I,
& menéela perpendiculaire I O, & foitlepoins .
O le centre du cercle par laprecedente. Soiene aufli
menées HO, O B qui feront cgales. D'autant -

)
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‘2;1: langle OIC eft droit, il s'eénfuit quil eft plus grand que
BI, ou IO B, & que parconfequentla ligne O B eftplus
grande que O I Dont ¢t manifefte que laligne HB eft dansde
ecrcle: car fi ¢lle eftoithorsiceluy, O I feroit plus grand que
OB, & fiecllgiiloit en la mefme circonference, le mefme O B:
feroit egald WX par la definition du cercle. ' '

- v PROP‘OSITION I1l,
siau cercle quelqueligne droitte paffant par le ceptre couppe
quelque ligne droicte ne paffant pas par le centre , ¢n deux
agalement: ellela conppera anfii & drojts angles; ¢ fielle
i couppe & droits angles ; elle la couppera aufss en deux
t egalement. C

A V cercle CHOB foitlaligne CO eftendué

"V parle centre I couppant en deux egalement

H B, qui ne pafle point parle centre , fotent me-

nées I H, I B.D’autant que les deux triangjes font

equiangles, il s'enfuiura que lesangles IFB, & off /B
1 F H feront egaux, & par confequent droicts, S
Pourlefecond, foit HB couppe par C O en anglés droidts.
D’aurant que les angles furlabafe H & B font egaux, & IF B,
1 F H aufli egaux par [hypothefe, & les coftez HI, 1B egaux 'au-
tre ‘angle fera egald autre angle , & les autres coftez aux autres
coftez par la 16. dw premier.Dont senfuicque HF cftegald FB.

* PROPOSITION IIIL

siay cercle deux lignes droictes f¢ couppent enfemble w'effans
fw menées parle centre s elles ne [ecoupperont point .
" enfémble en denx parties. egales. :

Oientdeux lignes HC,BO au cexcle HBCO,
Sfc couppant en I,& foir ducentre F tirée F 1.
Si elles (E couppent en deux egalement Iangle
¥ 1 O fera droit par laprecedente, & par confequent
“&gali F 1B, & s'enfuiuroitauffi que Tangle droit A
FIB feroit egal d l'angle droit FIH.Ce qui ne PCCM‘ -

. 1iij
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cftre, weftant F1H quepartiede F I B. Et quand mefme vne
de ces lignes feroit couppée en deux egalement,il fe demonfire-
1¢ par mefmes raifons l'autre ¢ftre couppée incgalement. Telle-
ment donc, S ew cercle, ¢re. ' : °

PROPOSITION v'

si dewx circonferences [¢ couppent enfemble elles W aurons
pas ynmefme centre,

SOicnt deux dircopferenges fe couppant en LS
MC&B. Sil eft le centre desdeux ,foient /5
mendes IC, IF & IG:il senluiura parla
definition du cercle , que les trois hgnes 1G, IF, X

I C feront egales ( cefta fcanoirla plus gran- B
dedla plus petite) ce quine peut eftre contre . -
Ja premtere commun;.?cnxcncc. $i dowc dgpx cipconferences,cre.

PROPOSITION VI

Si dewx circonferences [¢ touchent dedans, elles n'auront
' - pas vn mefme centre.
L

SOicm deux circonferences HBC, OIC fe g
. Ytouchans au point C,fi F eft le centre des
deux,foient menées FC, FI, & ¥ B, Il s'enfui-
ura que lestroishignes FC, FI & FB feront
egales,c'eftdfgauoir la pastic FI au tour FB:ge
" quine peut eftre. Sidone doux circonferences,re.

. PROPOSITION VIL.A .

Siaw diametre de cercle e prend quelque point qui ne ,ﬁak pas
lecentreducercle, ¢ d'icelyy point tombent quelques lj-
fnes‘droiﬂc; enlacirconference: la plus grunde fera celle en
aquelle eftle centre , ¢ la plus petite celle qui refte : M ais
des autres toufiours la plus prochaine de celle gué eft mendle
par le censre eff plus grande quela plusloing, &t denx

“ lignes droictes egales tant feulement tombens d'icelmy poing

an cercle,desdenx pans delaplus petite.

~
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. Seit {e diametre H O, le centre 1,& quelque g
Spoint au diametre qui nefoit pointle centre g
ducercle comme F. Dyquel point F {oient -
xées pluficurs lignes 4 la circonferemee, comme ¢
. FB,FC, FG, FO. Soient en apres tirezles de-
my diametres 1B, IC, IG.d'autant que les deux o
coftez B 1 & IF

ontplusgrandsque FB parls . © - . '

20.ds1.& que HF leureft egale, HF fera donc plus gtande que
BF, & femblablementplus gtandcan:e GF, GF, ¥ OF, & 3

routes aueres lignes qui pourront eftre tirdes de ¥, car elle fera
toufiours egaleaux deux coftez du triangle. Erd'anrant que B 1,
IF fontegauxd CL,IF, & quelangle B IF cft plusgrand que
Jangle CIFlabafe B F fera plus grande quelabafe C F. Sem-
blablementdes autres. Etpource quelecofté G I eft moindre
quelesdeuxcoftez GF,F I, & que OT cft egaled G 1, icelle
Q I fera donc moindre que les deux GF, F1. Lacommune FI
cftant oftée,s'enfuiura F O eftre plus petite que quelconqueau-
grelignetiréede F dlacirconference. La ligne donc qui pafle
" parle centre eft la plus grande,fcanoir ¥ H, & Fautre rc?téc plus
petite, fcauoir F O.Des autres,celles qui font plus proches du cé-
tre foneplus grindes que les plus efloignées. Pourle demter, foit

furlaligne F1 fitvnangleen I egald GIF,& foic FIN, foie

menée FN quiferacgale 2 F G. Teftcuident quonne pou

tirer dupoint F vne autreligne dla cirgonference de cefte mef
me part qui ne s'approche du centre, & qui ne foit par confequér
plus grande,ou quines'en cfloigne , & foit plus petite que FN

par la depsonfirasion de Ls premiere ¢ ficondepartie Jenj!epfopoﬁtiop_.
PROPOSITION YIII,

sidehorsle cercle f¢ prend quelgue point, e d'iceluy point en
lacirconference fe menent quelques lignes droictes,defgmel.
les Pyne paffé par lecentre, ¢ les ansres os Pon voudra:
des lignes droictes menées enla circonference caue, la plus
gride eft celle qui paffe par le centre:: Et des ansres tonfiours
(& plus pres de celle qui pﬁ/& parlecentre, eft plusgrande
gue Laplus loin. Mais des lignes droittes tombant enla cir<
conference conuexe , celle eftla plus petise qui ¢ft interpo-
pofée entrele paint g7 le diametre s ¢ des awsrés celle qui

-
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 eft plus pres de la plus petite , eft soufionrs plus petite que
celle qui en eft plus loin.E2 dewx lignes droictes egales tant
[feulement tombent du mefme point diceluy cercle des deux
pars dela plus petite. ' B

Oitle point O donné hors le cercle,duquel o
{oit rirée vneligne par le centre iufquesala
circonferenge caue Q GM Z , foient aufl}
Infienrs ageres lignes tirées du mefme point 4
a mefme circonf%rcncc caue,comme OL,OF,
O C, &autreslignestirées dumefme point d ;
la cirtonference conuexe,comme OH,OL,
OK, OG. Soientmenées MI, MF, MC, r
MH, ML, MK. Dautantque O Z eft ega-
le aux deux O M, MT, clle P
ls 20.dupremier. )
Dauanta%e,}iourcc que OM, M1 fontegalesi OM, MF,
& que langle OM I eft plus grand que I'angle O M F, il sen-
fuiuraque fabafe- O I fera plusgrande quelabafe OF, ajnfi
des antres , 1 plus proche du centre fera plus grande quela plus

2 7
era dong plus ;grande que O1I par

cfloignée. : : .
_Aufurplus, d'antant que OK, KM, font plus grandes que
O M, foient oftées lesegales M K, M G, il senfuiura que la par-
tie exterieure de la ligne qui paffe parle centre ( fgauoir GO) fe-
1a plus courte que OK. * :

Semblablement elle fc demonftrera moindre que O L, OH. ‘

Et poutce quau triangle O L M deuxlignes droi&tes proujen-
nent des extremitez de 'vn des coftez O M, & fe joignent en
vn point dansle triangle , icelles feront moindres que ﬁ:s autres
par ls ax.dopremier. r- MK eftegaled M L. Laligne donc
OK feramoindre que OL: ceft d fgauoir, toufiours la plus
ernier,{oit fur OM & aupoint M fait vn angle egald OMK:
ceft i fcauoir O M B, foit jointe O B. Les deux coftez O'M
MB fontegaux ayx denxcoftez O M, MK, &langleegal 2
Fangle,labafedonc OB feraegaled O-K de chacun cofté de
Z O: & nefé pourra donner aucuncautre egale ; carlaplusef-

loignée fera plus grande , & la plus proche plus courte,comme il

2l ¢demontteé, -

‘
.

grochc de O G feraplus courte que la plus efloigaée. Pourle |
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PROPOSITION IX. ~

Sion p.r:md quelgiie point aucercle, ¢ 3’:‘ceh4y pointen la
circonference tombent plus de dewx lignes droictes ega- °
les,le poine pris eft le centre diceluy cercle.

SOit pris vapoint O danslecerde NKLG . %
* duquel trots fignes O H, O B, O C,tirées B
alacirconference foient egales. Soit menée

BC, & ccuppéeen ¥ en deuxegalement, &X{- & 1e
foir aufli mende F O N.Dautant queles deux H\J/ ‘

triangles O F B, & O F C font equiangles
" & re&angles,laligne N F eft en angles droits N
fur B C:en icelle NF feradoncle centre du cercle parla 3. dece
“liwrs. Semblablement BH couppéeendeux egalement en I, &
tirée 1 O G, fedemonftreraen cellé-cy eftrele centredu cercle,
puis donc quelafe@ion O eft communed FN, & I G, il s'en-
{uiutaque O ferale cenuwedu cercle. S

.

RN
t '

PROPOSITION X. ’
 autre circonference -

. Vrig circonference ne couppe point vae
~ o en plus-de deux point,

ALY

SI deux circonferences fe c‘ouppcnf en trois’ HZT\®"
points,comme en H,B,G foient mendes les [ K
lignesdroictes HB, B G, &icelles couppées -

endeux cgalementen K & L:foientde K & o 4
L mgnées en angles droits deux Jigngs droites ;;
KC, LM 1 oft euident quelacommune fe- © ¢

Qion O fera le centre 8es deux circonferences: ce qui nepent eftre
omtrels 5. propofition de celinre. Si donc vne cvconference, ¢re, '

p&qpbstrron X1,

Bidenx circonfererices fe touchent L'vne Lautre dedans,¢o Fon

i prendlescentres dicelles : ayans mené Yne ligne droitte 3

\ feewx centres ¢ produise, elle paffers par Pastouchement
.~ descirconferences, o
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Oient deux circonferences fe touchans inte- ‘8
ricurement au point Z; foitle centre delaplus
grande F, & menée ZF. Sile centre delaplus
ctiteeft hors' Z F , pofons eftreen G, & foit
menée FGOH, lots GO, & G Z feront ega-
les:ZG & GF ferontdonc egales i OG &
G F.Mais ZG, G F font plus grandsque ZF Y )
lignc OF feradonc plus plus gra.ndc que FZ, Ce qui cft faux,
a'cftant FO quepartiede FH,laquelle FH effegale 4 FZ
procedant d'vn mefme centre ¥, & tombant fur vne mefme cir-
sonference Z H B,par laconfiruétion. Si done dewx circonferemces, @6,

PROPOSITION XII

$i dewx circonferences f¢ touchent Pyne Lautre debors, en me-
nant wne ligne droicte depwis les centres dicenx,
elle paffera pay iceluy astouchement,

SOient deax circonferences fe tou-

chant extericutement en H;fi la
ligne droicte qui conjoint leurs cen-
tres ne pafle par H, foit icelle -
FCOG, &menées FH, & GH:ces
deuxfont plusgrandesque FG. Mais F & G fontles ceatres,
FH & FC feront doncegales, commeaufli GH, GO. Ils'cn-
fuiuradoncque FC & GO feront plus grande que latouce
¥ G. Ce qui cft notoirement faux ( icelles eftant moindres du res

- fidg CO.) Sidoc dens circonferances,cre,

‘PROPOSITION XIIL T .
’ L ]

Vnecirconference ne toxche lpoint'w: circonference en plus de
points qu'vn, foit qu'elle La touche dehors ou dedans,

_SOicnt deux circonferen-

2 ces {c touchans au dehors

endeuxpoines C, B(silelt

poflible)fileurs centres font
, O, aligne' droaéte L O

paflera parlattouchement. C,
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elfe paffera auffi par B, par s precedente : tellement que LC O ne
fera qu'vne ligne droiecgaled L O contrela 20.du 1. & pat
ainfi de point 4 autre fur vn plan feroient menées deux lignes
droi&es (ce gui ne [¢ pews faire contre la quasriefime definition, ¢ contre
la de[rriptiomlbb;gmdni&e quieft la’ plus cowrte tirée de poinét 3 e
tre. } Stles denx circonferences fe touchent pas dedans en deux
points K,1. Icelles n'auront point vn mefme centre par la cinguief

. medecelivre. Soient donc les centres G, H, & menée G H, la-
quelle prolongée rombera aupointdelattouchgment K par ls -
tr.decebure, Soit auffi tirde G I, laquelle feraegaled GK,& H1
feracgaled HK, procedantd'vn mefme centte. Or GH, HK
fontegalesd GH, HE. Il senfuiura donc que celles-cy feront
egalesd G 1, contrela 20. propefitionds premier. Thllcrnent dono
gw'unse circonference e towche point une circonference ; €r¢.

PROPOSITION XIIII

1n Vne circonferénce les lignes droitfes egales , fons 'egdl?ment .
" diffantesdu centre , ¢ celles qui font egalemens difantes
ducentre font egales entr'elles.

Oient en la circonference BHCO deux li- ® <
S lignes egales HB, CO, &le éntredelacir-

_ conference I, auquel foient tiréesles perpen-
diculaires I G, TF fur chacune :icelles HB, CO
feront couppges en deux egalement, comme il a efté
monftréSoient aufli mendes 1H,I C-quiferot cga~ ¢» o
Tes. Orparia 47. dw premier les quarrezde IC, IH font eganx
anxl-?ua ezde HE,FI,& de CG, G1. Les deux egaux %IG,
& HF eftans oftez refterontles quarrez de 1 G, &e%; eganx,
& parconfequent aurontleurs coftezal F, I G egaux. Ils'enfuis
donc parla 4. definitiondecelinre , quc HB, C O {font egalemen

iftantes du centre. ‘ . ‘

PROPOSITION XV. o

" Amcorclels plus grande ligne eft le diametre : mais des autres
~ sonfiours la plus pres dw centre , eft plas grande quela plus
cjloi‘nlet e ’ ;

%
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SOit {e diametre du cercle H O, & le centre I,
2 duquel la ligne B C foitplusproche que FG,
. Soient tirées les perpendiculaires IN, IK.Et d'au-
tant que laligne 1K eft plus grande que IN par
La 4.definition de ce linre, Sort de celle-la oftée vneli-
ne egate 3 celle-cy comme I L, & au point L foit -
%ai&e la perpendiculaire MLP, foient conjointes
IM,IF,IP,1G. D'autant que IN, XL font egales, MP, & BC fe-
- ront cFales par japrecedente. Etpource que les deux coftez ML IP
fong plus crands que MP, il s'enfuiura que le diamerre HO (egal
anx deux coftez ) fera plus grand que quelesque autre ligne don-
née dansle cercle. Et veu quelestriangles MIP & FIG ont
 deux coftez MI I P cgaux aux deux coftez FI,1G, & l'angle
MIP plus grand que FIG la bafe MP fera plus grande que G,
Or M P acfté monftiée cgale 4 B C:lcelle donc BC plus pro-
che du centre fera plus grande que la plus efloignée F G. :

PROPOSITION XVI

Laligne droitle menée a dioits angles & lextremité du diametre
de quelque cercle, tombera deliors icelay cercle, ¢ au liews
. contenin entre icelle ligne droicte ; ¢o la circonference ne
tombera pas vue autre ligne droitte, ¢r langle du demy

cercle eft plus grand que tous angle rectiligne aign, ¢o- celuy
qui refte plus petit.

Oitle deMy diametre du cercle OH, & du -
point H foit efleuée en angles drowes NHF,
-~ $ilaligne FH tombe dans le ¢grcle com-}
me laligne droiéte CH.Soit du centre O me-
née laligne droie OC,Iétriangle CO H fera
ifofcele , & aura les angles fur la bafe égaux,
Mais l'an§lc OHF eftpofé droit,il s'cnéiura
doncquelangle HCO fera droit comirels 1. du premier. FH ne
tomfera doncpoint danslecercle. Pourlefecond ,fientre lali-
gne, F H &lacitconference pouuoit tomber vne ligne droiéte
romme GH foit furicelle ducentre O tirée vpe perpendiculaire
Ol langle OIH feradeoi&, & par confequentla ligne OH plus
grande que O 1, parla 19, du premier. Mais O 1 penettela cir-
. sonference; & O H latouche feulement; O I era) donc plus
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graude que OH. Orelle aefté dice plus grande. ( ce qui ne peut
eltre. ) Ilnetombera doncaucune ligne droiéte entre FH & Ia
circonference. Deld s’enfniura quelangle (fiainfi fe doicappel-
ler ) compris par la circonference, & par le diametre fera plus
grand ou plus ouderc quaucun angle rectligneaigu: & quel'au.
tre entrela circonference & laligne de Fattouchement F H ferg,
moindte. On peut de cecy recueillir que laligne droi®e FHN
touchele cercle en vafeul point. ‘

PROPOSITION XVIL'

Du point donné mener yne ligne droicte 2 qui
touchele cercle donné. '

SOitk point donné H l¢ eercle donné BOC, @

du centre I foit tirée TH couppant la cir-
conference en O.(oit defcrit viycercle du cen-
tre 1, & delinterualle IH com&c HGF : & du
_ point O foit menée en angles droits OF iuf-
(Il)ucs alacirconference , & foit-jointe IF, B H,
"autant guc les deux coftez HI, IB font e-
aux aux deux coftez F1,10, & l'angle I commun,labafe HB
era egaledlabale FO parlag. ds premier, & les autres angles aux
-autres anglcs,j?uoir' IO Fai IBH.Mais IOF eftdroit, & Ia
ligne OF touchelecercle donnéaupoint O parce qui refultedela
precedente. Dont s’enfuit que I'angle H B I feradroit, & laligne

~ droi¢te HB touchera le cercle donné {uiuantla propofition.

PROPOSITION XVIIL

Ve ligne droicte touche vn cercle , ¢~ du centre 3 Lastouche-
ment eft menée vreligne droicte la menée fers perpendi-
c:‘daire p l}_moncbame‘. ,

SOit' la ligne droi®e NO touchantlecerde H,

au point C ducére Ffoittirée FC i FCN

n'eft anflc droit, foir tirée vne autre ligne en

angles droits fur N O comme F 6. Dautant

;ue F G C eftdroit, il senfiiura que la ligne
C fubtendente feraplus grandeque F G pary

ls19.de premier , mais clle ¢t plus pesice dure- @

e




v ~ Ertmtxs pEvcrisg, o

fidu BG (eftancfeulement egaled F B)il ne fe poutra donc ti-
ter du centre aucune autte ligne en angles droits fur N O que
¥ C, furlepoint del'attouchement C.

PROPOSITION XIX.

$i vne ligne droicte fouche vn cercle, ¢ on mene de lattos-
chement wne ligne droicte & droits anglesfur latonchante,
le centre du cercle feraenla menée.

SOit la ligne dfoite O, touchasit le cet- -
eleen C, & du point C foit efleuée enan-
gles droits C H. §i 16 centre dicercle weft
. énlaligne C H, foit sl eftpoflible ea F, &
foit drée F €, celle-cy fera en angles droits
fur O ¥ parlaprecedente : FCI fera fonc droit. ¢ -3
Mais il eft moindre que YanglaH C1 quia
efté fait droit (ce quieft impoffible ) ke centre du cercle ne fera
donc point horshligne H C.

~

PROPOSITION XX.

Aw cercle angle du centre eft double & angle qui eft en la civ-
conference, guanticenx angles ont powr bafe e mefme civs
- Conference.

_ Soit furla bafe citculaire B C I'angleau cen- -4
wre BI C &Vangle en la circdference BHC, ‘

& foitmenée HF:letriangle HIB feraifof-
ccle,& l'angle exteriewr BI'F eft egalauxan- N

gles HBY & BH1,parlas2. dupremier: l'an-
‘gle BIF feradonc doubled BH 1. Sembla- ,

lement fe demonfirera de langle FIC. Mais ¥ °

file centre clthors des lignes, comme pour exemple de langle
BOC,foitrrée OIN. L'angle extérienr NIC cﬁc auxin-
tericurs 1 © C,& ICO,& gsrconfcquen;,&oublci' I0C.Com~
meauffi NIB eftegali NOB & IBO, & paiconfequent
doubled 1O B. Sidoncle double NIB eft ofté da double
NIC, &lefimple IOB dufimple 10 C,lereftant BIC fera
doubleaurcltant BOC, De cacy refilts guie i la bafe fubtendenre

< les anxl_ei‘

.
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. SOlt au cercle le quadrilatere HBCO, &

’ gchOO& fanﬂlc HBC en

~egaux d deux droxts parla3i.ds 1, Semblablement fe demonftre-
e‘1‘ont1es angles BHO & B co egaux 3. dcux droits,

" - éomme HCB & HO B. Soit nrcclaﬁgnc
. droi@te HC iufques i, O,& leslignes droiétes:

L ]
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le! ¢ngles excede lamoitié dela airconference  elle f¢ powrra dinifer en plu-

Jiewrs pieces powr faive plufients angles an centre que fe demo»jirmm dow-
blesa cenx dc la circonference. .

PROPOSITION XXI.

A cércle les angles qui font en vne me[mo ﬁt’hon
font cgaux entreux .

2 Oitlafe@iondu cercde BCO fermée de lali- ,

gne droite B O, & lesangles furicello BH O
& B I O. Soitle centre ducercle F & menée FB,
FO. Drautantque parls precédente l'angle BHO
eft lamoitié delanglé B F O ,commeaufli BIO
eftla moitié¢ du mcfmc BF O il s’enfuiura parls®

7. commmwne fentence,quiccux angrcs BHO & BIO C
fir®n: egaux..

~ PROPOSITION "XX1L
Les angles oppofe {:ies figures de quarre coftéX déferites

- aux cercles, [gnt egaux & dewx droits.

1': Y

menéesleslignes HC, OB l¢sanglés HBO /
&HCO font eraux, & OBC & OHC
eltans fur mefies feions par la precedente:tout
l'angle don¢ H B C fera egal aux deux angles 8
CHO & OCH. Tcllcmcnt[guctout Yan-

emble feront

.

,PROPOSITION xxlu ,
Deffus vne mefme ligne droicte, deux: fections de cexcles fem-
blales ¢ meg.tles neEmettront pas d’vie me[’mc pam

SOxt la llgnc drm&e HB furlaquclle S’leﬂi - 6

poffible foient d'vne mefmeé part mendes 77N ‘
A\
BC,BO. D‘auun: qucies (e&ions fontfﬂn

deux fe&iqas de cercles femblables & inegales
. « D

L 8 . »
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- blables & inegales,Iangle H C B fera egala {angle HO'B par ls
10. definition de ce linre ( Ceft 2 dire I'extericur lintericur contre la
16. dw premier ) fur vnemefme ligne,dope gre. .

PROP Q'S‘IT ION XXIIII.
Les fembtables feclions de cercles deffus lignes droictes

»  egales, fontegales enirelless
O Oient fur deuxlignes droi- X ¥
S&cs egales HB, OC deux <
P fe&ions de cercles egales, /7 ,
auoir 1B & QFC,lesan- - v
.g;lcsHIB&OFC feronc® B o ¢
cgaux parla 11.decelinre. Etfoit, fi faire {e peut,vng autre feion
fur O°C comme O L C femblable, mais inegalea B I H. Soit
menée C L aupoint L otilacirconference c[% couppde parle li-
gnedroicte O F. D'autant que les fe&tions font femblables,lan-
glc OLC feraegaldl'angle HIB, & par confequentd OF C
on egal,c’eft 4 dire 'exterieur i 'intericur oppof¢ contrela 16, dw
premuer. Les fecions danc fir lignes egale:,‘g':'.

.\ " PROPOSITION XXV..
Ayant donnéla [étion du cercle, deferirelecercle
duguel elle eftla fection. o

. Oit la fe&ion de cercle donnée BCN, - —~C
enlaquelle foient menées cme on vou-
dra deux lignes droictes non paralleles

" comme BC,C N lefquelles foient couppées® AV -
en deux cgaleméntcomme en O, F, & foient -
titées les perpendiculaires O LFI, il senfuiura (comme on peut
recueillir delapremiere de ce liure ) que le centraddu cercle fera

~~'&s deuxperpendiculaires,c’eftd {gagoirau point commun 1.Tel-
lement donc que du centre I, elinterualle IN on pourrs
parfaire le cercle duquel B CN eft la feQion donnée.

{

- PRCPOSITION XXVL
Aux-cercles eganx , les angles eganx s'appuyent dbfJus les cira
- conferences egales, foit qu ils 5 appuyent estans constiimeX
" ANx centyes, 0% awx circonferences, R

- . "%

-



.o EivRE TrorSLESME.
© QOiem deux cercles egaux HEC, >
01D, & les angles dd® centre
BG C,IND egaux, comme auffi £

) : G

ceux de la circonference BH g,‘ '
109D, les lignes BG, G C font c-'ﬂ . AR
gales auxlignes IN,N D 3ui com-~

prennentangles egaux:ialifnedror- © ¥ |
&edonc B C feraegake ilaligne droitte ID,celt d diré labale
dla bafe parla 4. dwr. Or danant quelesangles H & O fons
egatx cftans moiticz desangles ducentre G, N parla 20. deceli- -
sre. les {¢GQions descercles {eront femblables par ia 10, definition
decé linre,cefta fcauoir BHC,& D O 1. Maisles feGions BH C,
& D 01, furleslignes droiGes egales B C, I D, feront egales
parla 24 deceliure. Les (c&ions donc reftées comme aufli les cir-
éonferénces BK C,& P LT ferontégaleés - )

, PROPOSITION XXVIL
Aux cercles egalix, I,‘ﬁ argles qui sappuyent dc[m lfs circon-
firences cgales, font egaux emreux ,forr qwils sappyyens
¢ffans conjtitueT -aux cenfres , o aux circonferences.
® B

- Qit aux deux cercles. egaux
HBC, FON X furdeux cir-
conferences egales BC, N§

les angles d¢ la circonference H
& O. Premicrementfilangle T -
n'eftecala langle BG C quilfoir » K ae T F
eftim¢é moifldre, & furlaligne B G, & aupoint G foit deferiz va
angle egaldI,comme B GK par la 23. d 1. La circonference
goncBK fera egale dlacirconference NF par laprecedente. Mais
par 'hypothiefe B C eftaufli egaled NF. Lapluscourre donc
BK feracegale dlaplus grande B C: cequieft abfurde & fhill:
Lesadglesdonc ducentre BG C, N IF ne font point inegaux.
Erpartane lesangles H, & O quifont moitiez dgs angles da
centre feronc auflt egaux par s 7. commane fentence. )

PROPOSITION XXVIIL @
Awxcercles egaux,les lignes droictes egales , prennent les cir.

- conferences egales ,laplus grande 4 la plus grande ¢z la
Pl petise 414 plus petite.

"D i
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o Eremgns pEvering, .
Oient en cercles egaux deux li-

. ‘ R o o
+ iJdgnesdroites cgales IF,BC: - :
oientles centres diceux L, K &
fmenées IL,LEgBK K C:lesdeux
tniangles ILF, BKC feront egauy
& equiangles par la 8. dw1. L'angle % B
X e

L fera donc egal d langle K, & .
confilteronticcux en circonferences egales parle 26.de'ce Linre,
‘cefta fanoiren IOF, & B e plus grandes: parainfiles reftes,
ceftdfcauoir INF, & B G C plus pettes feront egales parla 3,
commune fensence, cftans les deux cercles egaux parI'hypothefe,

»

PROPOSITION XXIX.
Aux cercleseganux , les circonferences egales font

prifes delignes droictefegales.

Oient en cercles egaux & en

Scirconfercnccs egafcs deux li- L S ad
» SDES droittes fubrédues, com- :
me BC, IF. Sotentlescentres des j
cercles K & L, & mendes B1®,
* KC,IL,LF. D'antant quelescir- 8 I
T ]

*cohferences BHC § FNI font

poftes egales, les reftes @@, & FOI feront aufli egales:les

angles K & L ferontdonc egaux parlary . dece liwre. Lt par ia

4..%4 premier la bafe fera egale a labafe(c'eft 4 fgauoirlaligne droi-
. L L4 -

" &e B Calalignedroi&e 1F.)

PROPOSITION XXX.
- Coupper yne circqnﬁrence en dewx egalemem-

QOitla circouference donnée HO B, & foitme- o

néela fubgcndcmc HB, {urlaquelle eftant coup- '
pée en deuxegalementau point C,& furle mefme m
point C foitefleuée C O en angles droits & join- i C B
tes les [ifes droites HO, OB.” Diautant’ que les :
coftez HC, CO font egaux aux deux coftez BC, CO, & com-
prennent angles egaux,labafe HO fera egaledlabafe BO, lefe
quelles bafes comprendrontcirconferences egales, ceft d fauoir
Farc HO, & l'arc OB lc plus petir au plus petit par ls 28.decelinre.
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PROPOSITION XXXI.

Aucercle ,Langle qui eft au demy cercle eftdroit: ¢g celuy qui
eftenlaplus grande fection eft plus petit g’ vn droit : maw
celuy quieft enla plus petite fection , eft plus grand qu'vn
droit. Et d'auantage Langle dela plus grande felion , oft
bien plus grand qu_yn droit : mais Langle de la plus pesite

[eclion eft plus pesit qw’vn droit.

AV cerdle HOBC duquelle centre I foit

2 \n ©
langle CHB dansle demy cercle. Soit 0= d
mené le diametre BIC. & en la plus grande /k : .
“fe&tion foitI'angle HCB,& enlamoindrefoit p e

Tangle HOBasL'angle mixte dela plus grande
{e&ion foit compris de laligne droite BH &
de 'arc HC, & langle mixte de la moindre foit
compns dclamefme BH & del'arc HO. Soit prolongée lali-
edroi®te CH'en Z & menée® H. D'autant que les angles
CH,IHC fontcgaux, commeauffi IBH, BHI, toutlan-,
gle BHC feraegalauxangles HBI, HCI: & d ces deux-cy eft
egal l'angle extericun Z HB parle 32. dw 1. 1l senfuiura donc
guc lesangles Z HB,& BHC feront egaux, & par confequent
roits par la 10.definition du 1. & par la 13. propofition. L'angle donc
qui eftau demy cercle eftdroic. - &
Pour lefecond I'angle de laplus grande (c&ion,fgaugir HCB
" 3 efté moindre qu'va droit: mais aux figurcs quadrilateres del-
crites en vn cercle , les angles oppofez font ‘egaux d deux droits
paria 22 deceliwre., L'angle B O H fera donc plus grand qu'vn
droit. Pourle dernicr,l'angle mixte BH C comprenant [angle -
droit fewa plus grand qugle droit : & langle mixte dela plas pe-
tite fe@ion BHO moindre que ZH B quia efgmonttré droit.

PROYOSITION XXXIIL

si quelgue ligne droite touche le cercle , ¢y de lattouchemét
" on meine quelgue ligne droicte couppant le cercle:les angles
" guelle faitala touchante , font eganx & ceux qui confijtens
aux [ections alternes du cercle., .
N o . ny

.
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ErtemMeENs DPEvcripg,
SOit la lignc droi&e 1F touchant’le cercle au 2 .
point B,duquel poimfoit tirée la ligne droicte 0
O couppantle cercle. Soitavfli efleuée enan- ;
glesdroits BH & mende HQ. D'autant quo

I'angle HOB eft droit eftant au demiy cercleles (4
. angles OHB & O BH ferontegauxdvn d;oitt 5 F
(ceftadirea FBH:)foit ofté le commun OBH, a

" 1l senfuiura que. OHB ( qui eft en la plus grande fe&ion) & OBF
feront egaux. Maintenart foient menées Q C, 'C B." Drautant
quaux quadrilateres infcripts’an cercle les angles oppofez font
egaux d deux drottsperia 22, deceliure Jesangles OHB & OCB

" gppofez,, &quiconfiftent ¢sfeionsalternes feront egaux aux
angles O BI, & OBF quivalentdeux*droits. Mais OBF a

efté monftré egala O HB. Ilsenfuiuradonc que O CB qui

~ cftenlaplus petite fC&;’oufcra egal a OB L.
PROPOSITION XXXIII,

Deffus yne lig(;e droitte dognée defcrire la fiction d'vncercle,!
prenans v angle egala vnangle recliligne donne.

S Oitlaligne dyoicte donnée B H,& I'angle

donné C. Syr B H an pointH foit defcrit
vnangle egald € comme O H B. Soit pro-
longée OH vers I, Dupgint H foitmenée
eénangles droits fur OI laligne droi¢te HGL.
Soit H B*couppee en deux egalement en F, _
Dupoint F foit mehée en angles droits FG, & tirée G B, D'au-
tant queles deux tnangles HFG,& BFG ontdepx coftez egaux
aux deux coftez,& fangle a langle,labafe H G feraegalealaba-
fe GB. Soit maintenant furlé cenere G ala diftance GB defcrit
Ie cercle HBL ggmenée BL. Ilfera eufdent que HL ferale dia-
metre, lequel e®ant en angles droits fur O, laligne O1 tou-
cherafeulement le cercle au point H. Osparlaprecedente I'an-
gle OHB cftegaldlangle H LB:laplusgrande fection dgnc
HLB comprendral'angle L egaldlangle donné C.Que filan-
gle cftoitobrus comme B H I, li feroit demonftré egal a l'angle
delaume fetion HK B. §'il eftoit droit, faudroit feplement

" defcrire vn demy cercle furla ligne domée H B, Lequel com-
prendroit Fangle droit, comme 2 ef€ monfteé, .~ 1 "

»
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PROPOSITION xXXIIIL

Coupperlafection du cercle donne,prenant vn angle

‘. egal & vo angle recliligne donné, '

S Oit lecercle donné HBC, & l‘anglc donné
O, & laligne touchantlcgercle 1 F aupoint
B parla 17.de ce Lwre. furlaligne IB aupoint\ [
Bfojtdefcritlangle HBI egala O:iceluy mef- )
me feraegald l'angle dela {e@ion plus grande
HCB, c"c%t i fauorr a Fangle re@ilighe C par

r

: { L S
_lazzr.deceliure. De mefme ﬁl'anglc donné eftegal a CB 1 fede-
* monftrera langle delafe&ion CB luy eftreegal.

PROPOSITION XXXV.

- 8i auscercle deux lignes droittes [¢ couppent I vie Lastre, lé
rectangle contens desUeux piecesdel'vne, eftegal am
+ rectanglecontenu des deux pieces del'aure.

SOient deux lignes droictes en vn
_ Mecercle HC, OB fe couppant en I.
Soit ducentre F tiréesles perpendi-
culaires FG,FN, & menées [es lignes
droictes FB,FC,FI.D'autant que les
ligncs FG,& FN couppentles lignes o
HC & OB cgalement parlas. de celiure, & F I les couppent
inegil;ment,le re@angle compris de H 1, I C auecle quarré de
1 G feracgalau quarré dé- G C. Or pource que perla 47, dwpre~
mier, les quarrezde CG & GF fonregauxauquarré degf C, il
¢'enfuiura que le re@angle foubs H1, I'C énfemble les quarrez.
de G1GF (c‘cﬂ?iirc le queltré de F 1) feront egaux au quarré
- de FC. Ainfi f¢ demonflrera quele recangle I%ube OL IB
auec le qarré de F1I fera egal du quarré de F B. Sidonc le com-
mun FI ef} oft£ il s'enfinura le reGangle des pieces. de 'vne
eftre cgal aure@angle des lignes de Jautre.Secondement fil'vng
des pieces feulement eft couppde inegalement en angles droits,
icelle ferale diamette du cercle. Et comme on pent recucillir parlader-
‘miere dA fecondle retangle compris des pieces inegales feraggal an -
guasré dela moitié de lautre quieft couppée c'ballgm_e:g\_t. efile
iiij




~ErezmeNs DEvcripeg,’
diametre & lautreligne fe couppent inegalement comme HB,
CO aupointLle rectigle de H I,IB auecle guarré de IL (era
egalau quarréde LB ouL O. Et lereftanglede CI,10 auec
le quarré de I G fera egal au quarré de G O. Mais les quarrez d&
L G, G 1 font egaux au quarsé de L 1. lls'enfuiura donc que le
re@anglede CI I O auecle qnarréde L1 feraegalaux quarrez
de G O, GL,celtadireanquarré dela li}q,nc L O egaled LB,
Sidonc le quarré commun de LI eftofté, les deux retangles
de HI, I B,& de CI, 10 demeuycrontegaux.

.

PROPOSITION XXXVI.

sidehorstle cercleLon prent quelque point, ¢ dicelyy au cer-

. cle tombent deux lignes droictes, 'vne defguelles conppe le

cercle, ¢ lantre letouche: Lerectangle contenu de toute

la coupente ¢z de [a partie dehors prife entrele point ¢

lacirconference cortuexe, eff egq) au quarré qui eft teferit
-dela touchante. *

Oit pris hors le cercle v point comme O-duquel
procedent deux lignes droictes,I'vne quitouche
" le cercle O B, & lautre quile couppe premicremét
parle centrecomme OLC. D’autantque parls 6.
du 2. le reCtangle compris dela rowse auec Iappo-
* {&e,fcauoir OC & deTappofée O I, auecle quarré
de la moitié ‘LY (ou LB fonegale) eft egal au B¢
quarré de lamoitié & del'appofée c6me d'vne, fgauoir L O, &
queles quarrezde OB & de BL font egauxan qmrré‘dc la
mefme O L:il senfuiura le commun BL ou LI eftant ofté
quelgquarréde B O fera egal aure@anglede CO, O L.
Pourle fecond, fi laligne ne couppe le cercle parle centre ¢3- |
me O G H, dlaquelle foit dut centre tirée gne perpendiculaire
L Z.Il eft cuidentqu¢-H G feracouppée egalement, & foit me-
née LiG. D'autant qué parls 6.du 2:le re@angle foubsgHO,0G
auec le'quarré de G Z  cft egalauquarré de’ O Z, leur foit ad-
joufté vn quarré commun Z L. Loss le tontenu foubs HO,0G
avecles quarrez de GZ, ZL (ceft 4 djte le quarréde GL)
fera egal aux quarrez de OZ & de ZL ( c'eft 4 dire au quarré de
O L.) Masles quarrezde OB & de BL font egaux au hnefme
quarté de O L. 1)s’enfhiura donc que les quarrezde OB, & dg

-
.
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BL ferontegauxaure@anglede HO, OG & au quarré de
GL, ou BL. Lecommun donc eftant ofté refterontle quarré
de O B, &lerc@anglede HO,0 G egaux.

PROPOSITION XXXVIIL

si dehorsle cercle l'on prend qu:lzue poirt, ¢ diiceluy point-

" tombét dewx lignes droites amercle,defquelles ['vne conp-
pelecercle, ¢z lautre fe Mpofe: ¢o foit le reClangle conte.

. nudetoutelacouppante, ¢ delapiece prife entrelepoine
¢ la circonference conuexe egal an quarre deferis de celle
qui [ repofe, celle qui [erepofe toucherale cercle.

S Oit 6 lepoint hors le cercle, duquel point pro-
cedent deux lignes droictes , dontl'vne le coup- |
pe comme O G H, &l'autre tombe feulement fus
iceluy comme O B. Soit pris lecentre Z, & me-8
néesleslignesdroittes Z B, ZO, & duﬁoint ©
foit menée laligne droite O L quitouche feule#
mentle cercle par lagy .decelinre & foit menée la w™
droite Z L. D'autdnt que par Uhypothefe le rectangle compris
foubs HO, O G cftegalau quarréde O B, & que parla prece~
dentele mefme rectangle eft egal au quarréde O L, icelles O B,
O Lferont ;g’a]cs. Etpour ce que lesdeux coftez O B, B Z font
egaux aux deux coftez OL, L Z & que Iybafe eft commune,.
langle O BZ feracgal angle droi&t OL'Z parla8.dur.li &
fe ta par confequent droit, & gourcthelaligneldroicte OB tom-
bera en angles droi&s fur extremité da diametre, & touchera
feulement le cercle comme on pewt recueillir par la 16. dece linre,

}-‘xN pv TrorsrEsME LivRE
- - ._
*
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LE QVATRIESME LIVRE
' . DES ELEMENS D'EVCLIDE.
'~ DEFINITION $REMIERE.

NE figure reiligne fe diteftreinfcripte
en vnc figure rectiligne,quand va cha-
cundesdnglesde lafigureinfcripte tou-
75X che va cbacun cofté de la figureen la-
5 quelle elleettinfcripte. '
2. Semblablement anfhi la figure (e dit eftee circon-
fcripte d1a figure, quand vo chacup cofte de lacircon-
fcripte touche vn chacun angledel'inferipte.

3. La figure re@iligne fe dit eftre iglcripre aucetcle,
quand vn chacan angle de lafigure infcripte touche la
circonference du cercle. o

4 Maislafigure reiligne (e dit eftre circonfcriptean
cercle’, quand vn'ghacun des coftgz de la figure circon-
fcripte touche b circonfggence du cercle.

“ 5. Semblablement auffi 1&cercle (e dit efte inferipe
en vne figure re@iligne, quand la circonference du cet-
cle touche v chacun cofté de la figure en laquelle ileft
infcript. - . '

6. Maisle cercle fedit eftre’circonfcript i vae figure,
quandlacirconference du cercletouchevn chacun des
anglesdela figure dl'entourde laquelle il cft defcripte

7. Vneligne droice fedit eftre accommodée ouen-
fermée au cercle, quand les extremitez dicelle fonten
lacitcdnference du cercle.

.
[ ]
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_PROPOSITION L

Au a‘rcle donné, accommoder vne ligne droitte egale avne
" ligne droicte donnée,quj ne foit pas plus grande que ledia~

metreds cercle.

Oitle cercle donné CHBF & laligne —2—

droi@c donnée O moindre quele

diametre du cercle CB.delaligne CB
foir 8tée vneligne dgalcd O parlas. du
1. liure, ®cfoit CL. ducentre C aladi-
ftance CL foir dlefcript vn cercle qui
couppera le cercle donné come au poing
H : foit menée laligne droicte C H.d'autant que celle-cy eft ega~
led CL, & CL cgaleilamefme O parlhypothefe.1l s'enfuiura
que O fefiegalea CH laquelle CH eft par ce moyen accom-
moddcagcercle donné. Que filaligne donnée cft egale au dia-
metre ducercle donné, fious auons ce qui eft requis.

[ ]
PROPOSITION IL .
Dans vn cercle donné , deferire vn triangle equiangle
astriangle donné, '

SO,i’c le cercle donné N B C & le triangle 6 W H
Ydohné O L'F. foitmenée laligne droite ©

G N H, enforte quelle touche feulement le .
cercle,comme au point N: duquel & furla li-
gne G-N fojedefcrit vn angle egal 3 L, com-
me (N B.Soit auffi faut l'angle HNC cgal
I'angle F, & foit mende dircg by

T . B .
ement B C.' d'aurant quelestrois

. ‘angfcs d'vn triangle font €gaux 4 deux droits ,Jangle BNC fe-

raegal dlangle O.massl'angle C enlaplus grande fe@ion, eft
eg ilangle G Nl\i porle 33.du 3. linre: il s'%;afuiura donc que
langle B feraegald HNC (ceft 4 dire s F fon egal )’ ainfi
doncle triangle N B C dans Jecerdle donné, eft equiangle au
uiangle donné, o
. PROPOSITIQN IIL
' Alentourdvn cercle donné deferire Y sriangle equiangle
' antriangledonpé. ' -

3



ErLeMENs DPEvcripg,

SOit le triangle donné O'GF, pour en o I
Y defcrire va equiangle 4 Fentour du cer- 4 f 5 -
e donné, duquelle centre foir K:auquel g
K foit fairvnanglecomme N KB, egald
Tangle exterieur LG O, & l'angle BKC
egal a l'autre angle extericur du triangle o

F O.Soiengaux trois extremitez N,B,C, M B P
tirées trois lignes touchantes feulement le cercle MI, TP, P M.
d'autant que Je quadrilatere M N KB peut cftre infeript enva
cercleayant deuxangles N & B, droits (comme on pewt vemed{;r de
la 22. du3. liure) lesangles oppofez feront egaux a deux droits.
mais NK B aeftéfaitegala L G O :ilsenfuirdonc ﬁua kangle
M eftegalilangle F GO eftant ceftuy aueclexterieur egal a

deux droits, parla 13.ds 1. Liure, Par femblable argument nous de-

monfiretons les autres angles egaux aux autres angles: tellement
queletriangle IP M cftequiangled O GF, & cft .c;rconfcrr;
au cercle donné, ‘

\

PROPoOSITION I{IL.
Dans vn triangle donné deferire wncercle. .

Oit le triangle donné HB C duquel les 'S
deuxangles B & C font couppez en deux
egalement pandeux lignes qui fe r'encon-
trerontcomme en O,duquel point O foient
tirées les perpendicylaites fur chacun cofté
comme OF,0G,0L, icelles feront egales par
la 4. du 1. linre, eftantles bafes des quatre trian-®

3 [ 4

gles egaux & equiangles.Si donc du centre O 2 la diftance OF

ontire vn cercle, d touchera feulement les trois coftez du trians
. gle, comme on peus recweillir de ls 16. du 3, linre.

" PROPOSITION V.
- A Pemour d'vn triangle donné deferive vn cercle,

SOit premierement le triangle oxygone donné - xr
H B C, duquel les deux coftez (qui ne comr
prennent point l'angle plus aigu ) foient couppez en ‘
deux egalement comme en*O, L : & d'iceux points

{oient tiréestes perpendiculaires O ¥, LF & me- A A
nées F B, F C. il eft cuident que les deux trianglesB "

L
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' re@angles HLF,CLF font cgaux & cquiangles par la 4. du pre-
mser luve. Laligne HF feradoncegalea F C,ma®HF cft auffi
communeautriangle HO F, & g¢ triangle eft egal & equiangle
autriangle B O F. il fenfuitdonc quelaligne BF eftegale 4
F H, & par confequentd F C. fidonc ducentre F, 4 la diftan-
ce F H on defcrit va cercle,la circo ference paffera par les points
HBC alentourdutriangle. Parfemblables drgumentsfe de-

- monlftreront les cercles pounoir eftre circonferits i l'entour des
wriangles,foit rectangles, ambligones ou oxygongs. '

-

PRO}’OSITION vI.

Dans vn cercle donné deferire Yn quareé.

Oient tirez les deux diametres du cercle pro-
Jpofé HC,BO fe couppans en angles droits ay
centre L, & foient menées les lignes droictess

H B,BC, CO, OH. les quarre trfangles {ant
re@anglesilofccles egaux'® equiangles , & ont
leurs bafes egalesparla 4. dw 1. liure. la figure doc
H B, C O fera equilatere. mais chacfin angle {ur la bafe vaur vn
demy droit comme B C L par la conftruction,comme aufi O C L:
il fenfuiura donc quetoutlangle B C O fera droit. Semblable
demonftration(e ?era»dcs autres angles:dont fenfuiura que H B
€ O fera vn quarré infcrit au cercle donné.

PROPOSITION VII
. , ) o, S
A l'entour dvn cercle donné deferire vn quairé.

-S Oientdu cercle d6né lesdeux diametres HC 6 __ 1« _»

B D' fe couppans en angles droitsau centre L,
dupoint B foit menée enangles drairsfur O B, b
Laligne G BN ( ceftd dire paralleled C H) foic B
aufli du point O menee lautre pararclle F O K:

- & despoints H & Clesautres GHF & NCK X =
pararelles 3 BO. d'autdt quelesangles quifonten L font droits,
comme auffi ceux qui fonten H, B, C, O, il senfuiura que les
quatreangles G, N, K, F, {erontaufli droits par la 34.dw 1. Or eft

- lafigure equilatere ayant vn chacun cofté egal au diametre , clle
feradonc quarrée defctited Fentoug du cercle.
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4PROPOSITION VIIT,
Dans vn giarré dnné deferire yn cercle. _
SI‘ le quarré donnéales quratre coftez couppez gy 1y
I::rgalcment,& menéesles deux lignes droictes .

, F S, elles fe coupperant en G en augles { |¢
droits & egalementicar LH eft parallvle & egale FR— T
4 10,0u MB & FS parallele & egalea M T,0u
BO -parlasq. 5 Lhwre,les angles regtilignes doc 4 ® o
quifont en L,F H,S, font droits: tellement que fion deferit fur
> lecentre G vn cercledlinternalle G L, iltoucherafeulement les’

uatre coftgz duquarré és points L,F,H,S. comme an peut enmgéndré .
parla 16.dw3 bure,ainfi ferale cercle infcriptau quarré donné.’

"« PROGPOSITION IX.
K Lentoty d'vn quarré doiné deferive wnicercle.

. L}
S Oient du cercle propofé rirez les deuxdiame- - &
tres ou diagonales HC, OE, d'aurant que les’

deuxtriangles O HE, & O CE fontifo{celesy -
egaux & equiangles parla 4.do x.liwre,chacin desHR c
angles reétilignes qui font fur les bafes yaudra
vn demy droit, & les angles du centre feront X
droits parla 31.de v.linve & les lignes L O, L H, e
LE, LC cgales.Sidoncducentre L dlintervalle L O ondef
critvn cercle , ibpafféra parles points O, H, E, C, & {eracircon-

* fetit au'quarré donné, ’

PROPOSITION X.

Faireyntrian gle ifofeele, ayant vn chacun des anglcs qut
font en la baft double i Lantre.

Oit propofée vne ligne droite BH, laquel-
Ve parla 11.dw 1. livre {oit tellement coup--
péeen C,quelere@tigle faitdelatoute HB,
& del'vne des parties B C foit egal au quarré
delauwre piece H C. & ducentre H, il'in-
teruale HB foit deferit va cercle BOE,au-
quel parla1.decelinre foit appliquée vne ligne
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droicte egaled CH,comme B O,& foit menées C O, HO, du
triangle HCO foitdeferitlecerde HCOL parlas. decelinge.
Puis gue dupoint B hors fe cercle,la ligne drotéte BH le coup-
pe & B O tombefuriceluy,& que le rectangle de HB,B C eft
egal an quarré de CH (ou B O fon egale) 1l fenfuiura que la li-
‘encdroite B O touchera fculementle cercle HICO L par ls

7. dw 3. liwre Vangle donc CO B furlaligne touchantele cercle,
fera egald l'angle OHC,qui cft enlafecti6 alterne parla3a.da ;.
" Uiwre foit maintenantadioufté lecGmyn CO H: lesdeux BOC
& CO H feront egauxaux deus CH O,& COH. mais 'angle
extericur O CB cft egalauxinterieurss CHO & C O H parle
32.dw 1. bnre il fera doncauffi egalautour B O°'H ;- & par con-
fequentdlangle HBO' quiluy eft egal,cftdne e triangle HBO
ofeele, &les lignes CO, OB feront cgales commg {ubten-
dentes angles egaux , mais B O acfté pofée egaled CH: CO
fera donc auffi egale 3 lamefme, & J¢ triangle H CO  feraifofce-
Je: tellement que langle furlabafe, fgauoir B O H fera double
alangle BH O, comme afeffi {era lautreangle O B H. :

PROPPSITION XL
Dans yucercle donné, defirire vir pentagone
equilateral ¢ equiangle.

Oit inferit au cercle donné vn triangle

. N
ifofcele N C O,commeilacfté defcric A*
en la precedéte,& foient lesangles egaux B L
delabafe couppez en deux egalement par ’
lignes finiffans en I3 circonference com-
H € ]

me CL,O B,& menées NB,BC,CO,

OL,LN, ilcft®uident que les angles 6 - :
'OCL,LCN,NOB, BOC; CN O gftans cgauz confifte-

ront fur {c&ions de circonferences cgales, comme on pews yecweillir
tantdels 21.qwe 16.du 3. limg. Or ces cing angles font furfeQions

qui comprennent toutela circonference,le peatagone donc 1B

C OL feracquilateral & equiangle. : ‘

" PROPOSITION XIL

- A Pentowt d'vn cercle donné deferire 'wn pentagone
.:qqilmml ¢ equiangle.

*

3



 Eremens p’Evcripe, .
Oientau cercle donné pris cinq points de- ¢
fignans les angles du pentagone infcric
au cercle par s precedente | & du centreg
foient tirez les demy diamctres d chacur
-point comme¢ FN, FB; FC, FO, FL. g

oient 4 chaun d'iceux points,tirées enan-

gles droits, & touchanslc cercle fur les demy K

I'

diametres les lignes droictes comme HBK, KCI, IO M,

'MLG, GNH, &mengesaufli FK, FI. D'autantqueleco-
fté FB eft egal aucofté FC, & quelangle FBK -eft egal 4
FCK (ceftadiredrot parla tonjlrut%itm) le quarréde FK efte-
galau quarré d¢ F B & BK , comme auffi aux quarrez de'FC,
CK: parla 47. dw1ili. Orl'angle BFC eft egald CFO (caril
comprend circonfeérence egale parla conftruction ) le quadrila-
tere gonc BF CK feraequiangle & cgal au'quadrilatere C}OI,

& lamoitié 4 la moitié, & lgs lignes aulignes. fenfuiuraque KC

“feraegaled CI & C1 4 10, & ainfi femblablemerit des autrtz
tellement que-le pantagonc ainfi circonferit fera cquilateral &
equiangle. ' . :

‘. PROPOSITION xIIL
! *
Dans yn pentagane equiluseral ¢o- equiangle donné,
- deferire 'vn cercle.

SOit le pentagone donné NBC O L def~ ¥
Jderit comme en la vngsefine de ce liure. & foient
diuifez les angles en deux egalement par li- 5 ~ ' L
nes qui fe rencontreront au centre F, (ﬂlqud \ d}
%O_icnt tirées les pcragendiculaircs fur chacun’ | '
cofté qui feront'egales commeil aefté mor® o
fteé, 1l fera cuiden® quele cercle deferie fiir ce ~XTo.
centre, dladiftancede F G paffera parles extremitez des per-
endiculaires , & touchera feulemgnt les coftez du pentagonc
onnd;commeon pewt recweillirde la 16, du 3. linre, - :

PRQPOSITION XIIIf,
J/ . . ) N

- Alentourd'vn pentagone equilateral ¢ equiangle
donné , defcrire vn cercle
. - S Soit




!
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SOitdonnélcpcntagone HBCDL equila- = r® . &

tere & equiangl®, duquel{oit trouud le cen~

tre commea eft€ditenla precedente ; & d'icg- B

tuy tirées les ligoes droictes fur chacun angle

quiferont egales,cimeil 4 efte monflré.enla 1a.de ce .

Lwre, (car tous pentagones equilateres & equi-  o<T—1p"
les font femblables & cquiangl® entr’eux ) & foit du centre &

Yinterualle de'vne.des lignes qui'couppent les angles ; tird vn

certle: 1l eft evident qu'il paffera parles extremitez d'icelles li-

gues, & parconfequent pat Uextremisé des angles.du pentigene,

& ainfi il fesa cizcon{ciit 4 iceluy pensagone, . » ‘

~ PROPOSITION XV. °

Dansvucercle donné, deferire v hexiagont
equilaterale ¢g- equiangle,

SOit lecercle donné BODLH, duquel 8 o
le centre foit G. foit menéle diamerre |
H GD. dupoint D alingerualle DG foit®
deferit vn cercle ( qui fera egald l'autre eftand?
fur mefme interualle ) foient menées les li-
gnesdroites O G iufquesdla circonferen-
ce F, & LG iufques a lacirconference B, - ,
& menées auffi leslignes droi¢tes HB, BO, OD, DL, LF,
FH. Or pgrla 1.dw premier limre les deuxtriangles GO D, GDL
font cgaux, equiangles & equilateraux , & tous les fix tnangles
font ifofceles , ayans leurs coftez cgaux enfemble parla definition
dn cercle, & les trois angles de chacun triangle font egaux 4 deux
droits. Mais laligne L' G tombefurlaligne F O, & faitles an- -
les LG O, F GL. egauxd deux droits, & 'angle L G O vaut
es deuxangles dutriangle L G D. ilsenfuinradoncque FG L
fera egal au woifiefme. Etle tiangle F G L ayantles deux co-
ftez egaux aux deux coftez, & l'ingle compris d'iceux egal 4

.. Tangle de l'autre , auralabafe égale alabafe paria 4.dw 1. Liure.

Scmblablement {e demonftreront les autres coftez cftre egaus
enfemble. RN

PROPOSITION XVIL

Dans yn cercle donné deferire 'vn quindecagone
T equilateral ¢ equiangle.
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vSOit'au cercle donné inferit vn pentagene M
H B LF G parls 1. dece iure,& vntriang®
-equilateral HC O parla 1, de mefime linre.
. Avans tous deux leur angle en vn mefmes
"pomnt H. D’aucant que la%igne droite HC
fubtcn‘d latroifie(me partie de toute lacircd-:
ference (C'eftd diteles cing dhinziefmes ) & -
lesdeux coftez HB, B L' du pentagone en

« fubtendent fixquinzielnes:il cft curdent que Parc CL;'entre -

Yangle du triangle & I'angle du fpcntagoné eta vne des quinzief
mes partieg detoute la arconference. Soit donc tirée la ligne
droite C L, & adaptées parle 1. decelinre , au cercle autres qua-
torze lignes droictes, dont chacune foit egaled C L: puis que
Ies lignes droites egales {ubtendent circonferences egales par
la 28 dw2.lmre, Tlfenfuiura quelafigure du quinzangle equila-
tere & equiangle fera inferite au cercle donné,

<7 " FIN DV QVATRIESME BIVRE,
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LE CINQVIESME LIVRE
. DES ELEMENTS DEVCLIDE.V

DEFINITION PREM{ERE.

¢ Artic |, grandeur moindre quieft
2N D) prife & laplusgrande.

&3 2. Multiplice eft vae grandeur plus
{ ‘\ . grande que la moindre quand elle eft

027\ meluréedelaplus petite,
7 3. Raifoneft vne habigude de deux -
\grarfcuts de mefme gécevne A Tautre felon la quitité.

4 Les frandeurs font dictes anois raifon]'voe i 'au-
e quand ‘multipliées cllcs fe peuuent ¢ exccde: lvnc
laatre.

§. Les grandeurs fontdiQeseftrcen meﬁne raifon
quand la. premiere dla feconde eft comme la trbifief~
" “mel laqﬂatrxcfme & quand les equemaltiplices dela

remiere & troificlme excedent, (ont egau! o deffail-
'fcnt aux equemultiplices d¢ la feconde & ‘quatriefme
en quelque mulnphcauon quc ce folt pnfelvne apres
Tautre. v
- 6, Propotnon eftvne ﬁmlluudc de raifons,
* 7. Les grandeuu qui ontmefmc taifon font propor-
tionnelles. - » :
8. (ﬁynd des cqucmuluphces, celuy du peemicr ex-
‘cedeceluy du fecond, & que le multiplice du troifiefme
{( quch‘ ue myltiplica r}o qi ue punﬁé cftre) n'excede le
‘maltiplice duquatciefme;, fots le prémicrau {econd eft

sft dic auoir plus grande raifon qucie tiers au quare,
Ey -

z .




fequent, o .
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9. Proportion cft conftituée cn trois quantitez pour
le moins. . : '
10. Quand trois grandeurs font proportionnelles , la
premicre eft dife anoird la troifie(me laraifon doublée
decellede lafeconde. Quand il y enaquatie, la pre-
micre 4 laquatriefme eft- dite auoir 1a raifon triplée de
celledelafeconde. Ettoufionrsd’vn mefme ordre vne
plusiufquesd ce quele nembredes chofes proporticn-

nées foit achevé. '

11, Les gradeurs de fcrﬁblal*téifv.an font dites quad

lesantecedens fontaux antecedens, comme les confe-
quents aux confequents. .

N L
“12. Raifon changée eft 'acception délantecedent i*

I'antecedent, comme du confequent awconfequent.

13. Raiforf conuertie eft I'acception du confeqent,
cdme de l'antecedent d antecedent, come conlequent,
. 14. Raifon compofEe eft Facception de 'antecedent
auec e confequent ,comme vae mefme chofe au mef-
me confequent. R -

1§ «Diuifion de raifon eft Pacception de Pexcez (du-

quel Pantecedent cxcede le confequent ) au mefme ¢5- -
i6, Conuerfion de raifon el 'acception de Tantecedét,

alexcez duquel lantgcedent excede leconfequent,

- 17. Railon egale, eft plofieurs grandeurs eftans d'va

cofté & ausant de T'autre enmulutude, prifesde deux

- en deux ¢n-mefme raifon, quant qux premicres gran-

L]

dears 1a premiere grandeur eft A la derniere ,comme
aux fecondes grandeurs la premicre grandeur eft 4 la
dernieré : ou autrement {cﬂpi'a_cccpdo'n,' des extremes
par fubtradion des moyennes, . R T
18.. Proportion ordoningée on ﬁ-l_pn ordrg , ¢k quand
Tantecedenteft au conlequent d'va coftécomme lap-
. 4 ’

\

+
L}
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tecedent eftau confequent de lautre; 8 quelvn des .
confequentsef 4 quelqueautre chofe, comme Fautre
confequentd quelqueantrechofe. - - :

19. Proportion meflée ou {ans ordre ¢ft quand trois’
grandeuisfontd’'vn cofté , & autant d'autses grandeurs
en riombre, de lautre, & quaux premicreslantecedent
eft au copfequent, comme aux fecondes Tantecedent
eftau confequent: & quaut premieres le confequent,
cft 3 quelque autre chofe, ainfi aux fecondes ype autre
chofefoit de mefme i antecedént. '

Dautant queles douZe propofitions fuyuantes font affez co«
gneiies delles-mefmes ; ¢+ quelles font plufloft-principes ¢o*
communes [entences que theoremes, i'ay penf¢ fuffirede lesin-.
terpreter ' ¢g- non demonfirer, craignant gue tro lo»g difcoxrs

'y appotsaft de Lobfenriré plufloft que dela facilicé. "
LU PROPOSITION «Ije:-o0i -

s'ily atant de grandeuts quon voudra qui foient equemnlii-

plice d'autant de grandeurs vné chacine 3vne chacune,.

cotume I'vne fera multiplice de ['vne , ainfilessautes ferons
+ mwlsiplices des toutes. R LT

PR s s ey e

Oiche Es grapdeurs propefées B,C, O . & G, I

'8 quiclapremiere contienne eneclle trpis fois la | ..
vofielipe, & fa fcconde contienne trois foisla qua-
riefme. Les deux, premieges ioiptes contiendront
autant de fois les troifiefme & quauielme jointes,

& {cronteomme toisdvaey | . R
D Vot . . .

oL PRQPOTITION anLi
& ba'premitve ¢ "eqipmaltiphice. de la foconde comme la
troifigfine de la quatriefine , ¢ que la cingssicfme [bit de
wme[me equemultiplice de la feconde- comme la fixie/mede
okl ‘ > I



>
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la quatriefme , la compafée dela premzm (4 tmghle['mc
Jeraequemultiplice dela [econde,commé {a trozf iefime ancc

la . x:e[me dela quamefme .

SOxt Iapremxere B C contenant la feconde G

'l u«-

'tant de fois comme fa troifiefme HK- conttent de’
fais la quatriefine Z. Et que Ia dinquiefme. C O con:
tienne autant de fois la feconde G comme la fiziel:..

' Pofé B O de la premicre & cinqiiefme contiendia |

- meKT conuem de fois la quatriefme Z. La con {R
{ [
G H&Z

autant de foisTa feconde G, gomme facompofée HT-
dela wroifiefme & fixielme contiendra de fois la: quan - B

mcﬁneZ ;
Paoposnxon IIL

- 8i lepremier eft equemnlriplice dw fecond comme Ie trm/‘ iefme:
du quatriefme , ¢ foient pris des equernultiplices du pre-
mier gz dii vroiflefme decenx-la dinfi pris o L vn-fera eques
multiplice 3 autre, ol & fcanoir lvn au [econd eg- Lantre

au qummfme.
SI la premiere- gran&cut G conticnt autant dc ®

foislafeconde B, quelatroifiefme O contient
de fois la?mttmfmc H: & que CZ.contienne
antant de lapremiere G comme PT con-
siénc de foisla trotfiefme O, CZ contiendraauf-
fiaurane de fois {a feconde B commc PT con-~
ticndrade fons }a clhamcfmc H

Pkovosx‘rrou 111!

[ o
EXE , ®ad

$t L pmmem me[m mﬁm an fecond que le. Imﬁeﬁne an
 quarriefme ,les equemultiplices du premier ¢ troifiefme
aux equemsliiplices du fegond ¢ qumefme ( quelque

mulnphgunqnque pw;ﬂ;} eftre). mom e
. dunglantre,

mefing wﬁm

i




commefa3. G i la 4. O, & qie H contien-
_ne awtant de fois C, comme T ¢onttent de= | {[
PTGOT
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Sllapremicrc grandeur C eft 4 lafeconde B,

fois G, & que P contienne autant de fois B
comme Z contient de fois O : H fera 3 P [
‘ <

eomme T 2 Z, -
. ¥

'PROPOSITION V.

Sl:)fvne gizmden e[l qqqemufiip[iéé d'vne antre gmn}féﬂr com=

- _melaretranchée delaresranchée, lareftée fers equemslti-

plice ala reflée, comme latonte 4 latoute, |
. . il B ° : - . . N c .
I CB contient atitant de fois GO, comme Poftée [§ -
CH contientde foisl'oftée -G Z : Larreftee H B ¢6~
tiendra autant de foislautre refteer Z O,.comme ftouc ,f .
1€ cogtenoit la toute. ' ) ’

-~ . -
[ a L f

PROPOSITION VI “Ba

si dewx grandeurs font equemulriplices de deux grandeurs,¢qe

- quelques retranthées equemuluiplices desmefmes: les reftes
: - aufli ou felont egales ans mefmes;ou ferons equemuiiplices:”
desmefmes; .. P : C
SI CB conticnt autant de fojs H cofme G O c'on‘-‘c a

tentdefois- Z ; & Fofkée' C T gongieht gutant de
fois, H comme Jautre oftée G P contient de fois Z: e
Lesreftes TB & P.O,ouferontegalesd H & Z, ou (T, P,
les contiendront plufjeurs fors egalement. - , [ L ,
S - BHO
PROPOSETION - YEI.
Les grandenrs egales ont vne me[me.raifona vne, &yRe a -
Ynene[me raifona deux ogales grundents.

" O eft egalci B, O aura mefime raifon 4 C,com-‘
Yme B ila mefine C. Etaufi € aura,mefie: raifon: |
.40 qua B, . N l ‘
T R E iy o CHB
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PROPOSITION "VIIL '

 Dédeux grandeurs megales,la plus granden plm‘ grandcnnl
Jon dvne mefine que In plas petite - g7 vre mefme & plus
grande raifon & ks plus petite que ba plus gmnde. ST

L J

grandc,& foit vne tieree commie O.-C atra plus de
raifon 4 O que G dlamefme O. Creft 4 dire, que C fera
plus grande aurcgard de O que G au rcgatd dela mélE
me O, - €G0o
© PROPOSITION . EX. .

DE deux grandeursinegales € & G, foit Cla 9lus {

les gmmifuu qui ont ine mefme raifon 3 vne mefime gren-
. deurs font egales entr'elles : ¢ les grandenrs quneﬂes
Ve mefné 4 mefwmeaifon , font tgdlt: s

SI O efti C comme B ilamefime C, 0 & B feront '
egales. EcfiCeftd, O qomclzmeﬁqc C.cftad B,lccl— ,
les O & B fcront cgales. {l

i PROPOSITION XJ 13

Des gmndenrs guiont mfon 3 yae mefint gmnd?m,celle quis
plus granderaifon eftlaplus grande. Etla grandewr dla-
quellela mefme aurs plm gmndr mﬁm feralaplus pesite.

de la mefme C,’O fera plus grande quc B. Etfila
mcfmc C eft lus grandeau regard de quau regard
de 0 B fera plus petite que O, -

QRO'P OEITION" X1,
Les raifoms qui /Im de m/me &y fom de. mﬁm ent? eﬂe:«

l O cft ‘Plus érande au tegard ‘de € que B au regard [

6C3B

S«I laraifon de H; aB cﬁcommc cellede C 3 2»

&1l cellede GA O eﬂ:commelamfmcde C !
a Zﬁnles raifonsde H 4 B,&de G i ofcxontdc [ [
mC C. »

., WBGOCS
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.. a2 PROPOSITION XIL -
$i tant de grandeurs qu'on voudra ont proportion , comme l'v- ~
- nedesantecedentes fera & 'vne des confequentes, ainfi ferer

~

{toutes les antecedentes a toutes les confequentos,

Yaraifon deB 2 Feftcommede C3 G,& O
a H , les trois antecedentes conjoinétementy ' | |
BCO feront aux confcquentes ¢onjeinétement :
comme B i B '».'..'.- T R A B
“PROPOSITION XIIl. BCOEGH ,

8ila premiere 2 la feconde a mefine raiﬁn que latroifiefmeils
* guatriefine , ¢ ba troifiefme a plus grande raifon ks qua-
sriefme , que la'cinquiefme & la fixiefme:la premicre aufli.
anta plus granderaifon & la feconde que lacinguiefme ala
[ixiefme. S -
S/Oit GApr-cm'i‘ctc ilafecdde B cahieléﬁ'diﬁcﬁn'ey RIS
C i la quat¥iefine D), & quelaraifon de C 2 D
foit plus grande que celle de la cinquicime H ila
fixiefm& F.D’autdt § les iaifons de GB,& CD fon 11
de mefme, & que la raifon de C 3 D eft plus grande
que celle de’H d -Fiil g'enfuiura que fataifonde G 4 B CD HF
B fera auffi plus gridequelamefme de Hd F parla 11, dece liwre,
o PROPOSITION XIITi,
sils premicre s mefime raifon 3 la Jeconde 7«: la fm'/t'e/‘mea
_ kaguatriefme , ez quela premiere foit plus grande que la
" troifiefme,lafeconde aufii ferd plus grande que la quattiefs
me : ¢ fi egale, egales ¢ i plus petite,plu petite,

SQip G 3 B comme C i D.Si G eft plusgrandequey: * -
*7C,B fera plusgrande que D: Carpuis que G eftplus
grande que ‘C elle anra donc plus grande raifon 3 B
quelamefme C parls 8. dec?liore. Mais comme G 4
- B:ainfi C 4 D: C aura donc plusgrande raifon 3 D {
qud B. Dent s'cafuiure que B fera plus grande queg p ¢ »



ErtzMENS D'Evcripy,

D, parlss.partiedela 0. deceliure, Etfila premiere eft pluspetl

te,la quatriefime {era auffi plus petite, & fi egale, egale pares mef
mes rafons. o , :
: "PROPOSITION XV,

1

Les grandeu;s qui font mefmes parties des lewrs equemnlripli-

ces , ont e mefmeraifon prifes cotome elles fc re[pondens
* mutuellement, ‘ -
\ ,so;i{xfr, particdeK O & BH pargede8C &que R
Y O K contienneautant de fois K L,comme C B con- »
o tient de fois B H. D autant qu'il{e peutdireanfi; com- |
me K L,T'vne desantecedentes eftd BH I'vne des con- : 8
fequentes:ainfi font touses les antecedétes, fgauoir OK [ . ¢

atoutesles confequentes T B, parla 12. decefiny 1l s'cn-
fuiuraquecomme OK'd CBainfi LK 4 HB. ¢ g ¢

PROPOSITION XVL |

. Siquatre grandeurs [ont propofitionpelles , elles le ferons
R anufSi-entr'elles U'vne gpres lausie,

; L - o
Oit O 3 B comme G & C. D’adtant que parls 12,
© Mds ce liura touwes les antecedentes fott A toutes les

confequentes comme 'vne des antecedentes a'vne des [ {
ce

>

confequentes:foit chang_e’_ I'otdre en cefte fortet comme
O premierc eftd B j.ainfi G-2.eftd C4 LorsO & G g
feront antecedentes,& B.C conlequeates. Les antece-
dentes enfemble O G feront aux confequentes enfemble B C
conme O eftd B ou G i C.O feradoncid G eomme B2 C,
Eupar confequent feront ( par raifon changée ) proportionnglles
. cncefteforte, comme O cftd B, ainfi G 3 C, & cdmme O.cft
dGamfiBacC. . e '
PROPOSITION XVIE -
Si les grandears compafées font proportionnelles, icelfes
y digifees feront aufsi proporsionnelles. T
SOient les grandeurs cSpofees fauoir H'B compofee de.HK,
KB, & C O compofeede CZ,Z O, Sfoit comme la toute
HB ilaparic BK, ainfllatoute CQ afapartic Q Z. fedy que

1



: : L1vrRE CINQVIESME, reg
HEK eft KB comme CZ d ZO. Carfilaligne€O B
“wreft coupée aupoint Z én mefme proportion que HB, | 2
foiren vn autre fil eft poilible’comme en G:lorsles deux 5
antecedentes conjointentent ( ceft ddire HB) aurone g
telle. raifon. aux confequentes conf®in@ement (C O) @
comme BK 4 O G ' Maislatoute B B eftpofeca BK
commelatoute CO a4 OZ: & par]a{técedcme, com- & &
me HB 4 OC ainfi BK'da OZ: dont s’enfiiura que .
O Z feraegaled O'G (ceft ddire la particau tout) ce quieft
abfurde. Si fqnc lesgra ndeurs compofees, e,

.7 PROPOSITION xVINL. :
'Silesgrandeurs dinifess font proportionnellesicelles
- eompofees feront’ anfi proportionnelles.
SOicnt"qﬁc!qqcs grandeurs dtuifées & proportionnel- ¥ _ -
lescomme H B,& C O dwifeesen B, K:& foigcom- i 2 A
me HP 3 P Bainfi’ CK 4 KO. Je dyquicelles com- .
pofees fontcomme HB 4 HP,aini CO 4 CK. $ut :‘
weftainfi foit s‘ﬂtﬁﬁoﬂible HBaHP comme COa .
- wne plus grande que CK, ceftd feauoir C G, Dautant -
queles grandeyrs compofees HB 4 HP f{ont comme B9
C O 4 CG:icelles parld precedente eftant diuifees H B L 4 -
3 K P feront corimé €O 4°C'G. "Mait'‘comme HB 3 HP,
ainfi,a efté.(uppofee CO aC K:il senfuiuroit donc que comme
€0 4, CK amnfi CQ d CG, & quelapartic CK {eroigegale
autour € G:cequieftabfurde. Sidome,ee,” v -
© . PROPOSITION -XEIX, ..
o Si letopteff autous comme le retranché au retranché, ke
‘ refle. fera auﬁ;‘ aw %efle comme letout avi tost, ‘»‘
S Ofent deux grandeurs H B,CO. & comme HB eftd e -
C O,ainfi foit laretranchee H P dla retranchee CK.
Icdyquelarcftée PB cftdlareftée K O comme HBp

L

i CO. D’anuant queles quatre lighes HB, CO, HP, "

CK, font progiiiiioninelles, il feracomme HB 4 HP, ,

ainfi CO a CK parlaié .Aiéxcliure. Parla1y.dece mef- :
“me ces lefines grandeurs airfi compofees & propor- 20

tionnelles, feront de mefme’eftant divifees. Comme e .
rout HB cftautout CO, ainfi dong feraleftéealoftée, & Ia
refiée dlareftée, . - o - L



PROPOSITION XX, . .,

s'ily atant de grandeurs gu'on voudra, ¢ autres grandenrs

en mefine nombre,les deux prifes en me[mevaifon: ¢ qu'en

" yaifon egale anx premics la premiere foit plus grande que:
laderniere: anx fecondes grandenrs, aufii la premiere fera’ *

plus grande que la derniere 5 ¢ [i egale , egale; ¢ [i moin-

- dre, moindre, -
N [

SOient trois ‘grandeurs HB C, & autres trois
grandeurs G O F ayans raifon 'me &l'autee de . :
deux en deux,{¢auoir comme H eftd Byainfi G af [ | |° [ - -

ErzmeNs pEveripe, L. : ﬂ
|
|

O, & comme B 4 C ainfi O 4 F, D’antant que par
1a8.deceBure H a plusgrande raifona B.que C{ || |} }-
" dlamefme B (H c({an uppofee plus grande quey 3¢ GO ¥
C) & que parda raifon conuertig comme: C c?! a .
B,ainfi F4O,& comme B 4 H, ainfi Q2 G :il s‘cn.ﬁliuma?uc
G feraplus giande que F. Etfi Heft egal®a €, G feracgaled
F, & fi plus petite, plus perite. Lo

~ . . PROPOSITION ' xxI . .
. Silyarroisgrandeurs, ¢ amtant datres prifes de densyen
denx en mefme vaifan , ¢ que leur proportion [oit Jansior-
dre , ¢ qu'en vaifon egale Lapremiere foit plus grande que
la sroifiefme , la quatrielme aufi fera plus grande Gue la
[ixiefme : ¢g-fi egale , égales i maindre ,moindre.
: - ) [ veen Pty
Oient trais grandeurs HB G, & autfes trois p+ &
grandeurs CFZ & fostcomme Hia Boainfi Ff .+ ..
dZ,8&comme B3 G ainfi € 4 F prifesde deux| © [ ¢ | .. ‘
en deux. Sila premiere H, eﬁ‘&ds grandeque laf | ] | {
" woifiefme G, la quartiefme -C feraaufliplusgran-] | [' |
de’que lafixiefine Z:Dautant que G eftplusga L | '
1e fue H, elicaura moindre raiforrd B que YH B 6 € F:
lamefme B. Orparla raifon contertie, comme G 3 B,ainfi F 3
C. Laraifondoncde F 4 C fera moindre qie de F 3 Z ( eftant
celle-cy de mofme 4 la raifon de H' 3 B.)Pont senfuiraque lag.
C feraplus grandequela 6. Z. Par mefnésraifons on demsftres
rafila premicre eft egale ou plus petite,lautre eftre de smefines
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PROPOSITION ™ xxXIL ,

s'ily atantde grandeurs qwon voudra, ¢ autant dastres,
prifes de deux en deux en mefme raifon, ¢ que la propor-
. tion d’icelles foit [tlon ordre , icelles en raifon egale feront
proportionnelles. . ' ,
~ Ojent quelques grandewrs H B G, & agtant A
d'autres grandeurs O F Z proporrionnelles 3
de deux endeux,comme H d B,ainfi O 4 F, T
comme B 4 Gainfi ¥ Z.SiH n'ekd G com- 1
me O i Z:foit auxanzecedentes adjoultée vae| [
quatriefme I,& foitcomme HaBoainfi G d 'ABG [ OFz ¥
Lors les quatre feront proporsionnelles, &. mefme en raifor
changéo parla16.decelwre H feradonc 2 G comme B 4 1. Soit
maintenant aux confequentes adjouftee L, & foircomme O
F,ainfi Z i L parlamefme 16. O ferag Z comme F 3 Ir:or
les quatre antecedentes font en melipe ordee & proportionque
les confequentespar Phypothefe: Hferadonc i G comme O
iz . Lo o

PROROSITION XXIIL

s'ilyatrois grandenrs ¢y autant d autres grandesrs prifes de
deux en deux en mefine vaifon , gy que la proportion d'ie
-+ celles foit fans ordre, iceles envaifon egale feront propor-
tionnelles. o e T
SOicr} trois %;andcurs OPF & rrois autres. .
lgran etrs B, & foitleur propottion per- [~ .
turbée qu meflée, fgauoir, comme O 4 P ainfi :
H 4 B,& comme P a Fainfi K 3 H.Si K n'eft
B ‘cpmime O 2 F, foitpofce la grandeur C & [
foid comime P 4 F,ainfi:B.4 C. K- feradoncal |
H comme B i C,.& ces quamre fergnt propor-? FF KHEB C
tionnelles.,.& pat confequent comme:K 2 B, 2infi- Hd C per
la16.deee lmre. Or H eft 2 € comme O & F par ls confiom-:
@iw. K fcradonca B commg O3 F,
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. PROPOSITION XXIIIL
¢ . e ~
sile premier au fecond amefime raifon guele tioifiefime du gnds
 triefime, ¢g quele tinguic/me ai nefme raf‘ﬁm an /Ecor;d,
guele fixic[me an quarriefme, aufsi le premicr ¢ cinquief>

me enfemble autont mefie raifon au fecond, gae le troifief
me ¢ [ixie[me enfemble an quatrie[me. - .
SOit Ia premiere §randeur CO 3.lafeconde X P
B, commélatroificfme BN ila quatriefme .
S,& facinquiefme O F i lamefine B,comme %} ¥ N
Iafixiefme N P ilaquatriefme S:Icdyquela |
compofée dela 1. & 5. fgauoir CF eftala2. B- [ [
comme la 3. & 6. fgauoir L P 3la 4. 5. Ce qui
fe cognoiftra enadjouftant auxantecedentes la € XBGLI X
. grandeur G egaled OF, &auxconfequentes H -egale 3 N P.
Carcomme CO 3 B, ainfi LN 3 §,8comme B 2 G (par
« conyerfion deraifon) aigfi S 2 H. Maintenant CO 4 G fera
comme LN d H parla 22, de celiure. Maispar ta 18.¢ftans com-
pofées clles ferontcomme FC 1 CO,ainfi PL 3 L'N. -Soit
ercchef adjouftée I {egaled C O ) entrela premiere & fecon-
de,& entrela 3. & 4. K egale 3 LN. Lorscomme F C 3 I, ainfi
PL i K,&comme I i Bainfi K a'S.Et parla 22.lacompofee
FC fera i B commelacompofee PL 3 S. -

_ PROPOSITION XXV. - .
Siguatre grandesrs font proportionnelles , la plus grande-¢r
laplus petite [ontplus grandes que les dewx asutres.
SOicnt quatre grandeurs propottionnelles comme ¢

HBAGD ainfi'P d Z,Soit HB laplusgrande,
delaquellefoitoftée HT egale 3 P, & de- G D foit ©
oftd Glegaled Z.llferacomme HB 4 H T,ainfi
G‘ﬁ_\‘a,G I & parla xo.decelivrelareftée TB 2 ID | [,].
ferade rhefme. - T-B fera doncplusgiande que ID. |~ [
Soitde T.B couppée T C.egaled ID. Mainte- L-L UL
nant HC contient P. & I D les: oraridenrs 'donc” B P&
HC & Z font egalesd B & G D;&g fi CB-clt adjonitée,’
lagrandeur H K & Z ferontplus grandesque GD- & Po*

£
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LE SIXIESME LIVRE
w DES ELEMENS D'EWCLIDE. -

DEFINITION PREMIERE,

Es-figures rectilignes femblables font celles
24 E é' qui ont les angles egaux aux angles vn cha.
' ./~ cunau fien, & les coftezaulong des angles
¢gaux proportionnaux. :

2. Les figures reciproquesfont celles quand enl'vne
& en Faureglesantecedents & confequents fonten cer-
aine raifog. . . L o
3. Vne ligne droiGtecf: diuifec entre les deux extre-
« messceftadire parla moyenne & extreme raifon,quid
» latoute eft au plus grand fegment,comme le plus grand

" fegmentaumoindre, . .
& Lahauteurd'vnechacune figure, eft la perpendi-
purairc procedantdu fommet de la figure fur labafe.
5. Laraifon des raifonsfe dic c(ﬁe, quand les quanti-
tezdes raifons multipliées entre clles produifent quel-

que raifon. * v .

6. Vapatallelogramme eft dic deffaillic & manquer
defpeced vn paralleldgramme {emblable doné quand
il eft appliqué i quelque ligne droicte quiil ne la peut
occuper enticrement, & s’y tronue de defaur vn paralle~
logramme emblable 4 vn parallelogrammedonné& Ec
exceder defpece et quand il axcedela ligne d'vn paral-
Ielogramme femblable 3 celuy dogné. f

. ", PROPOSITION I, .
Lestriangles ¢ parallelogrammes qui font fous yue mefme
. dpancenr, fons P'vm dLantre commelenrs bafes. .



Ev«zmzns p'Evetripe,

- @ Oient premicrement les trianglés C G R & p
SD GH furlesbafes CD,DH & en melme |

hauteur D G.Iedy quel'vn destriangles HGD

eftilautre CGD commelabafe H D 3 labafe

C D: Carfoicentles deux bafes couppées egale-

. menten K I, &tirées GK, GI.comme labafe
DI eftilabafe D H(fauoirlamoitiéantour) ¢ X p I H*

ainfi DX eftaDC,parls 18..Orcomme DI a
JH & DK aKC.ainfiletrangle IGD 31GH,& KGD 3 KG
C parla 38.1. & cdpofez,compele iangle HGD autriangle I
GDainfile riangle CGD autriangle KGD parls18, s.queftia
mefmeraifon delabafe HD ilabafe DI, ou CD i DK. telle-
ment donc que par la12. & 16. 5. commele premier triangle ou
randear HG D 2 lawre triangle ou grandewr QG D, ainfi le
riangle 1G D 3 KG D, queftla mefme raifon des bafes HD 3
CD,come il acfté monftréiil {ra de mefme des patallelogrimes
LGDH, & BGPC doublesaux teiangles. Refulte§ue les triangim
7 parollelogrammes fur bafes egales font L'vn a Lawtre comme lewr havteur.
. PROPOSITION II *

Sien ntriangle on fait vne ligne droicte paralleled I'vn'des
coftex , elle coupperales coﬂe{idu triangle proportionnelles
ment. Et [i les co[h’{ d'vn triangle [ont couppe? progor-
tionnellement, la ligne droitte menée par les fections fera

pavallele 3Lansre cqffé dutriangle.
SOit»aﬁ wiangle HGF titéc laligne BD parallele 3 =
G F, & foient jointes D G, BF:les deux triarigles
BDG & DBF fcrono'caﬁmx eftans fur mefive bafe AU
BD,& entre mefines paralleles parla37 dur.comme 5/ \g
doncle triangle H D B autriangle D F B,ainfi la ba- \
fc HD,dla bafe DF (carils lont en melme hay- g ¥
" teur. ) & comme letriangle HBD aumiangle BG D, ainfi HB
i B G parlaprecedemte. i s'enfiiuca donc parls 7.ds 5. que HD
ferad DF comme HB 3 BG. . .. -
. Pourlafeconde partie, foieht fuppofez lescoltez. HF , H 6
- couppezen B & D propottionnellement.d'autant que le erians
gle HBD a mefme rajfon antriangle BD G quau triangle
D BF (laquellecft comme HB 4 BG,ou HD 3 D Flil sen-
fujuta parda.g.dw 5. queles miangles BDG & D BF ferobe
egaux. Et pource quils foat fur vac mefme bafe ils fer5¢ 2uffi en-
tre melmes paraliclesparls 39.dw 1. BD feradonc parallele 4 G F.
S PROPG-

¢ Y
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PROPOSITION IIX .«

83 Pangle d'vntriangle eftcouppben deux egalement paryne
ligne droscte , laquelle couppe aufSila ba/f iles fegmentsde
- labafe auront raifonlon 3 Lautre comme les deux autres
' co[ie((du triangle: ¢ files piecesdelabafeont telleraifon
Pyne alautrecomme les cofte{ , la ligne droitte qui tombe.
" du fommet & la [ection de la bafe couppe langle en denx
egalement. e :
SOlth wiangle HB G duquell'angle H foic couppé, .
endeuxegalemont parlsg. ds 1. parlaligne droséte -
H D,laquelle couppe Ja bale en D. .Ie dy que: B D-a-
telle raifon & D G quelecofté. B H aucofté HG.p
_ Soitmenée dupoint G laligne GF parallele 2 D H, ;
& joinge H.F, d'autant quela ligne droiéte BF tombe B » &
fur deux paralleles , ellc feralangle BH D egaldtingle BF G.
Commeauffi laligne HG tombant fur les mefmes feralesan~
lesalternes H GF, & D'H G cgaux parls 29. dwpremicr. Les
V deux donc HF G & F GH ferontegauxauxdeux BHD &
DHG, & parconlequent¥vndlauwre (car BHD & DHG
font egaux parlhypothefe) le ttiangle H F G. fera doncifofcele
parla 6.dw 1 dont senfuiuta pdrla precedente ( d’autant qwau
triangle FB G laligne H D ‘eft parallelea F'G ) commeferala
ligne BH 4 HF (ou HG fonegale) ainfi ferala partic de la
bafe B D:alautre partie DG, .. . . Lol
Pourlafeconde partie de cefteprapofition:Si BD eftd DG
c¢omme BH i HG,foicnt difpolges BF & F G,commeilaefté
dit.Drautantque comme BD a' DG, ainfi BH 4 HF parlaprece
dente, & BH a H.G parlhypothefe. Il fenfuiuraque HF & HG
&rontegales parlay.de 5. & quelesangles HF G,& HGF fe-
ront egaux par . dw 1. lisre. Mais parla 29.du 1. les angles BHD
& DHG fonregauxauxdeux HF G, HGF vnchacun au
fien, ceux [ doncferont egaux-enfemble : & par‘ainﬁ Iapgle H
du triangle BH G fera couppé en deux egalement.
- PROPOSITION IIIL = .
Des triangles equiangles les cofteX_qui font au long des angles
egaux font proportionnaux , ¢g- cenx qui [ont fubrendus
aux angles eganx [ons en mefine raifon.

. F
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Oient les ttiangles equiangles HBG .& DGF oz
ayanéles angles egaux,{¢cavoir HBG A DGF,BHG
4 GDF, & HGB 4 DF G. Iedyqueleurscoftez e

font proportionnaux , fgauoir comme HB 4 DG D

ainfi BG & G F,& comme H G i D F quifontfub-

tendus aux angles egaux.Soitdu triangle DFG (ou F6¢ B
d'vn femblablement defcrit) mis le cofté F G dire&ement au
boutdelaligne B G. D’autant quelesangles D G F, HBG font
egaux,leslignes D G, H B fcront paralleles parls 28. ds 1. com-
meauffiferont FD, GH (eftans les angles DFG, HGB egaux.)
Soitparfait le parallelogramme HG D Z,leslignes FD, DZ
feront jointes diretement pdr ls 30, dw 1. comme feront aufli
-BH, HZ. Ord'autantquau triangle FZ B laligne D G cft
patallele 3 Z B:ilfenfuiura perls 2. decelivre, que comme ¥ D
i DZ(6u i GH fonegale)ainfi FG i G B.Semblablement
pource que GH cft parallele 4 FZ: BG fera 3 GF comme
BH 3 HZ (ou D G fon egale)& comme BG & G Fainft
ZD (ou HG fonegale)d DF. .

PROPOSITION V.

si deuy triangles ont les cofte¥ proportionnanx ils [eront
equiangles,co- auront les angles egaux fous lefquels les co-

kX de mefme raifon [eront fubtendus.
SOicnt detix triangles HB G, DFZ ayansles

H ]
) coftez proportionndux, {canoir comme HB i )
BG,ainiDF a FZ, &come HG 4 GB, ainfi
DZ i ZF,&come HB i H6,ainfi DF 1 DZ. | | FKAT
¢ . x

S'ils ne font cquiangles foit fur la ligne Z F au
soim F defcrit vn angle C:Fal i B, & aupoint ZB ,
efcrit vn angle egald G : if eft enident que le troifiefme angle ¥
feracgald H,commeon pewt recueillir de la 32.dw 1. Les triangles done
HB G & IFZ fontequiangles,é» parls precedente les coftez au
long des angles egaux H & I feront proportionnaux HB 3
HG,comme IFilZ & HB i BG,comme IF i FZ,& HG 3
GB,comme IZ d ZF.Maisles coftez dutriangle DFZ font po-.
fez de mefme: DF feradoncegaled F1 parla 9.dw 5. & DZ 3
Z1.EtS'enfuiura par la8.dw 1. que les deuxtriangles DFZ &
YEZ ferontegaux & cquiangles, & par confcquent DF Z ¢-
" quiangle 3 HBC parls 1.C S. Sidonc dowx trimg(}cs, ors. :

——————
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PROPOSITION VI, '

. Sidewx triangles ont vn angle egal al'angle, ¢ les cofeX au

long des angles eganx proportionnaux ,iceux triangles fe-
vont equiangles,¢g- auront les angles eg anx fons lefguels les
cofteX de mefineraifon font (ubtendus. : ’

Soiént deuxtriangles HB G,D F Z ayansles
angles H & D c%aux,& lescoltez HB 4
HG comme DF d DZ.Iedy que l'angle B eft
egal i F,& G d Z. Carfoitfurlaligne FZ au
pointgF defcritvn angle egald B, & au point Z
v an* egald G,il eft euident quel'autre angle
1 ‘}erq gal 2 H,commeon pent recaaillirde la23.dur.
& quelettiangle FZ 1 fera cquianﬁlc autriangle H B G, & au-
rontles coftez proportionnaux par ls 4.de celivre. comme HB &
B G,ainfi IF 3 FZ,& cdme HG 4 GB,ainfi 1Z 4 Z F.Mais
le riangle DFZ ales deux coftez pofez de mefme,fcauoir com-
meDFAaDZainfi HB 3 HG(ou FI i 1Z)ils'enfuiura doe
arlay.des.que DF, D Z feront egalesd IF & 1Z: &labafe
Z cltant comune,les triangles feront equiangles par le 8.dw 1.

PROPOSITION VIL

Si deux triangles ont wn angle egal ATangle ; ¢ les cofte_an
long des antres angles proportionnanx : ¢ L'vnde ces an-
sres angles moindre on non moindwe qu*yn droir: iceus trid-

les féront equiangles, ¢o awront les angles eganx , an lon
fie/qn?lx leﬁoﬂc’f [fevome proportionnanx. g e

Oient deuxtriangles HBG & DFZ ayansl'an-

autresanples G & Z foit!'vn oulaurre premiere-
ment moindre qu'va droi&.Siles deux triangles ne
font equiangles & n'ontles angles (anlons des co-
ftez itoportionnaux ) egaux,, foit £«tau point B o
farlaligne HB (au cas que F oot fuppofé plus §rand que F)vn
angle cgald F comme * ¥ 1D'autans queSang %Hijc“ egal 4

»
“gle H egalil'angle D,& les coftez proportion- "
naux qui font au long des autres mgles B & F,
<'eftd fcanoir HB 4 BG,commeé D F 2 FZ,Etdes : L
& z B <
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fangle D, & Pangle HBI 4 F,il senfuiura quele troificfme HIB
feracgala Z,comme on peut recusillir dela 32.dw 1. comme donc DF
4 FZ ainfifera HB d BI parla 4.deceliure, Mais comme D'F &
FZ, ainfidefté HB 4 BG: &aprescomme HB a Bl ainfia
efté HB i BG. Leslignesdonc B1, B G fontegales parlag.
du 5. & aurontlesangies fur labafe egaux parla 5.du1, & moin-
dresque deux droi&s par la 17.dw 1. & BI G eftant moindre
quvndroitt,lautre angle HI B fera plus grand qu'vn droict par
la ;3. ds 1. Maisila eté monftré egal i Z pofémoindre qu'va
droi&,ce quinefe peutfaire: HB G neferadoneny plus grand
n§pluspetic que D F Z & feront par confequent egaux. Secon-
demétfoitpofé 'vn oulautrede G & Z neftre moindre qu'vn
. droiét,fil'angle HB G neftegald F foic fuppo(¢ B plusgrand,
& comme deuancfoit HBI egala F. L'autre angle B LH fera
egal 4 Z.Etfinalementlesangles BIG & B GI feront ggaux:
‘mais BGI n'eft point moindre quvn droi&t parlafuppofition:
Lesdeuxangles donc du triangle ne feront moindres que deux
“droids,contre ce qui a efté monftré enla 17. du 1. ce qui eft ab-
furde. En quelque fagon que ce (oit donc lesangles B & F (au
Jong defquels font les coltez proportionnaux ) font egaux: &
“parconfequent les triangles equiangles.

PROPOSITION VIII

si de-langle droittd'vn iriangle rectangle ontire wne perpen-
diculaire furla bafe, les triangles au long de la perpendicu-
laire font feml?'lablesgu tout, g entrenx, o ' ’

Oit letriangle re@tangle H B G ayantl'angle H -
H droi&, duquel foit tirée la perpendiculai- ‘
re H D furlabafe B G.D'autant que du trian- AA
le HBD, lésdeuxangles HBD & HD B &g S
ont egaux auxdeuxangles HBG ‘& BH'G du '
grad tniangle propofé,il s'efuiura queleroifiefme angle BHD
fera equiangle & femblable.au tout: BH G. -Semblablement,
fe demonftrerale mefme del'autre triangle H D G. Sidonc de
trmgle,ot. Ce ) ’ o o A -
- © PROLODOSITION.: IX..

; |
D"vae ligne droicle preraee coupper ‘vne cord
saine partie ordom.z,.

’
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Oitlaliguc droicte propofée H B,delaquelle .

il taut coupper vne cerraine partic , comme
pour exéple vne troifiefme partie, {oit 10inte
¥ne autre ligne droifte an ?oint.H come HG, o
fur laquelle foient marquées autant de-parties £
quon defire , {cauoir trois : I'vie defquelles par- G B
ties foit H D,au point D foitmenée D Z parallele'd. G B.icel-
le DZ coupperales coftez proportionnellement parla 1. dece
liure. tellementquecomme GD 4 DH, ainfi BZ 4 ZH, &
compofées comme GH 4 HDainfi BH 4 HZ parla 18.dus.
il fenfuiura donc que HZ fera la troifiefme partig de laligne HB.

PROPOSITION X.

Coupper femblablement vne ligne drojtte mon couppee
commene ligne droicte couppée propofee,

Oitla lignc droi&e noncouppée HB, &laliz H 'y

gne couppée propofée L C. & foit HD eggje p/\
ala premiere piece, DF dlafeconde, FG 4 la
troifiefme.Saienttirées GB,8& FI, D Z paralle-
lIes 3 GB.{oitencormenée DK paralleled HB
qui fermerales parallelogramme¢ DI, T B. O1G ‘KB
come GF d FD,aine KT 4 T D parlas deceliure ( cCeft adire
B1 4 IZ leursegales parla34.du 1) Erpuis que D Z. eft paral-
leled G B commeeftGD a DHainfi BZ 4 Z H.parainfila
ligne HB eft.couppée en melme raifon que HG, ou LC
propofée. ‘

PROPOSITION X1I.

A deax lignes droittes données-trouuer la troiffefme ~
' _ proportionnelle. :

SOiem les deix lignes droi¢tes donndes HB, HG #
difpoféceenlangle H. foittirée G B, & prolongée /!
HB en M, enforee que BD foitegaled HG.Au point B
D foit menée D F paralleled B G, & faicte la Eignc

H GF. Ileft coident paris 2.dece linve que comme HB
a BD,ainfi HG 4 GF.Mais HG & BD font ega-5
Tes: il {era donccommeé HB i H G,ainfi HG i GF 3. ligne
proportionncile. T '

D

CE i
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‘"PROPOSITION XII.

A trod Ii;he‘s droiGes données.tronuer la qudtyiefme
proponlonneﬂe.

.SO!ent les trois lignes droictes données HGB. »
Soient deuxlignes droictes DF, & D Z fai-
fans vaangle en D, & foit la ligne droi@e DT
egaled H, TZ egaled B,& DI egaled G.foir ¥, X
urée T1 & mendclaparallele ZF parla 2, dece l
. Gwre, comme DT (ceftddire H)da TZ(ceftg FHG B
ddire B)ainfi DI (ou G fonegale)4d IF, la-
quclle fera par ce moyen la quatriefme ligne proporrionnelle.

PROPOSITION XIII.

A deux lignes droictes données tronuer la moyenne
\ . proporsionnelle.

Oient les deux lignes droites propofées

HB, BG mufes dite&tement, & furlatoute
H G foitdefcrit vn demy cerdle HD G, & au
point B foit fai®ela perpendiculaire BD, &
ioin&tes HD, D G. Letriangle HDG ftra K - B a
reQangle par la 31.d63. Etpuisquedelangle droi& D tombe
fur la bafe Ja perpédiculaire D B, icelle fait deux triangles equian-
gles par la 8. decelinre. Et par confequent proporntionnaux parls
4. dumefine. Tcllement doncque comme HB 4 BDaipfi la
mefme BD(qui cft c6muneaux deux triangles)d BG.dont fen~
_ fyiuraque DB feramoyenne proportionnclic entre HB & BG.

PROPOSITION XIIIL

Des pavallelogrammes eganx quions v angle egal 3 Panghe
LescofteX au long des angles egaux foms rvecipBqyps. Etles
parallelogrammes qui onz vn angle egal & Langle, ¢o les co-
JWZ aulong des angles egaux reciprogues,fom aufi egaux.

SOicnt les parallelogrammes egaux HF, BG ayans l'angle
egal 4 langle, feanoir DB Z f 1BFiicdyquelecdfté DB

»
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ancofté BF eftreciproqacmentcomme IBABZ, pJ~
Soitmis I B dire€temérauec B Z:laatre D B fera
auffi dire@ement auec BF (carlesangles fontauy _®

‘fommet.) foit fait le parallelogramme Z F tomme
leparallelogramme HB au pzara.llcro ramme Z F, ey
ainfi Fautre B G au mefme Z F par ls 7.dw g Mais ™

<6me HB 4 Z F.ainfi klignedroi®e DB 3 BF parls 1.de 6.
Etcome B G i Z.F parlamefme : carils fontlva dPautre comme
Jeurs bafes.Donc parls 11.dw 5. commeles coftez DB 4 BF,
ainfi reciproquemét 1B d B Z: tellement que Juinant la 2. d;{ini-
tiondw 6. les parallelogrammes {ont reciproques, & leurs coftez.

Semblablement {¢ demonftrerala feconde partie, ceft 4 fa-

woir,filescoftez D B 3 B F foatreciproquementcomme IB 3
B Z les paraliclogr: H B, B G {cront egaux. D'antant que
( parl'hypothefc) ceft vngmefme raifon D B 4 BF,que BI d
B Z,clic fera de mefme des parallelogrammes HB 2 Z F, que
"B Gaumelme ZF perla 1.dw 6. kccuxdonc HB & B G feront
egaux parle g.deg, S

"PROPOSITION XV.

Des triangles egaux ayans wn angle egald Fangle,, les cofteX.
au long des 4n1gfes egax [ont reciproques. Bt les riangles
ayans wn augle egal dlangle,¢s les cofteX au long des an-
gles eganx reciproguessfons anfi eganx.

SOlent deux triangles egaux HBG & HDFB »
" Mayanslesangles BHG & D HF cgauxaufom- '
met H. Icdyque leurscoftez an long des angles
egaux font reciproquescomme GH 2 HD, ainfi
- FH i HB,Puisque le_sanil;s font difpofez au g
fommet. BH, HF feront dire&ement enfemble, comme auffy
G H D:lestrianglesdonc G BH,& D B H cftans en vnemefs
- schauteur feront I'vn d Fautre commeleursbafes GH 4 HD. -
Semblablement lestriangles F D H, & lemefine D BH eftans.
enmefme haateur feront!'vnd lautre commeleursbafes FH &
H B parlar.de 6.Mais par Lhypothefs HGB & HFD font egaux,
& ontvnemefme raifond vamefme BD H parlay. dug. fesli-
gaesdroiGesdoncGH 2 HD; & FH i H B ayans vnemef~
- meraifon queles wiangles,auront auflilamefme cpntg's!lcs. pasia
: ‘ i
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‘1r. du. 5. Alternement dong les ligues feront propostionnelles
GHaH D,comme F HiHB par'l'a z.df_ﬁmmgn:f{e celture,
Pour la feconde partic foient les triangles predits ayans I'angle
egal al'asigle, & les coftez reciproques,te dy iceux tiangles cl%r_c
egaux. D'autant que ceft vnemelmerifon GH 4 HD que
FH 2 HR & comme G.H i HD,ainfiletriangle HB G an
griangle H B D,& comme FH 4 H B, ainfifemblablement Ie
.triangle H'D F au mefme triangle HD B, cefera yne mefme
‘raifon du triangle HB G autnangle HD B,  que dumefme
"HDF aumefme HD B. Les triangles dijnc_ainl? propofez fc-
yontegaux parla 9.dw g, . . . '

.. Y rRorosition xvi o C

Si quatre lighes fons propqrpionhelleﬁe rectanglecompris des
deux extrenmies eftegal & celuy cdmpris des moyennes. Exfile
rectangle compris des deux extremeseft egal & celuy compris
des moyennes,les quatre lignes fevont propartiannelles,

SOient quatre lignes preportionnelles Ha G,comme[™]
B i D. Iedy quele re@angle compris {ous les plas E
grandey & plus petites qui fontles extremes B & G,eft G

- egal au rectangle compris*dcs.moye&nes H & D. Soit B

“fairde B & G 'vnreftangle,& de FT & D ‘vnautre re-

* @angle, D'atant que de ces deuxparalielogtammesdes
coftez font reciproques;, fgauoir le plus grand del'va au plus
grand de l'autre, & le plus petit del'vn au plus perit de Yautre,

- comme H 3 G ainfi Ba:D.iceux font egaux parla14.du 6.

Pourlafecondc.partie, files parallelogrammes font egaux ils.
auront Jés coftez reciproques, & feront comme H 3 C,ainfi B
a \D’,m\l/! mefme 14, du 6, linre, :

- PROPOSITION XVIL
" Sitrois lignes font proponiarinelle:,le rectangle cogi:}m'; desex-
" tremes eft egal au quarré fait dela moyesne £t file rectan~

.. gle compris des extremes efiegalan quarré de la moyenne,
icelles troig lignes feront proportionnelles. .

ig}

SO IENT, trois li.%ncs proportionnelles ropofees H, B, D,
. Migauowr comme H 3 B,ainfi-B-2 D: & de H & D foit faie
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vnreQangle, & de B vn quarré. Ie dy queleredtan- s
§Ie eft egal au quarre.Car puis que C cltegal 4 B,il
eracommé H 4 B, ainfi C 4 D':les quatre ferontl—=< 5

dedcproportionnelles H,BC,D : mais le re¢tangle
desextremes eft egal au rectangle des moyennes,par B
s precedinte qui eft le quarré de B moycenne. .

Ecfile teftarble HD eftegal au quarré dela mo‘ycnne B, les

ligngs H,B,C,D, [eront proportionnelles par la precedente. Mais

dautantque B & C fontegales,H feraa B commea B 4 D.
* PROPOSITION XVIIL

Sur e ligne droicte donnée deferire wne figure rectiligne fern=
blablement pofie & vne ansre figure rechiligne données

SOit latigne droicte donnée H B, fur laquelleil,; B
faut femblablement . defcrire vne figure reéili- 1
%ne femblablement defcrire pofée a la donnée C - i ;
LF. Soientgpremicrement fubtendus tous les 6V\—-—Nt
angles par quelqueslignes droictes, fgauoiren re- ¢ .
foluant a figure en triangles,comme C D, L,C LF. E
Aupoint H furlaligne H B foit fait vnangleegal ¢ v
iDCL, comme BHI parlaz2s. du1. &aupoint B voangle
. egald D comme B. Letrojfiefme HIB feraegalaurroifiefme
CL D, commeonpeutrecueillir dela 32.du 1. Le triangle donc
H BT fera equiangle autriangle C D L,& femblablemeér defcrit:
& comme CL a HLainfi CD 4 HB parls 4.dv 6. Mainte-
nantfug laligne-droide -H I foit femblablement defcrit e trian-
gle H G I -equiangled-CF L:d'autant queles deuxangles BHX
& 1 HG fontegauxauxdcuxangles DCL & ICF, letout
fera egal au toutéauoir BH G alangle D CF: femblablement
Fangle BIG i D LF,commeauffilangle G dl'angle F,laligme
-droicte donc CL ferad la ligne droicte HI comme DLa BI:
mais CL 2 HI eftcomme DC'da BH.D C 4 BH feradonc
comme D'L 4 B laulongdes angles egaux. Semblablementfe
. demontftreront les autres coftez eftre de mefme I'vn d 'aucre.
“Parainfi taute la figure re@iligne H B 1 G ferafemblabled CD
. L F,& femblablement deferite furla ligne donnée. - '

- PROPOSITION XIX. .
* Lestriangles femblables font Pvn & autre en raifon double
T deleurs cof, de fomblable ifon.
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Soient les deux triangles equiangles HBG ®» ~ ®m -
plus grand, & D F Z plus petit, ayans les co-
ftez propottionnaux par la 4.dw ¢. cawoit com-
me l‘-)l B 4 DF,ainfi BG d FZ. foir aufli com-
me BG4 FZinfi FZ 3 BI parlerr.deé.par
. ainfi ces trois lignes feront g:oportionnclles,& la® -
remicre BG alatroifiefme BI awralaraidn BE—"1
doublede F Z parla10.definition dw ¢, Laraifondoncde HB &
DF ferade melme reciproquement parls 2. definision dw 6. linre.
Parquoy les trian%l:s HBY & DF Z feront egaux(par la feconde
pantiedela 1y, d:celiure) les angles F & B ayans cfté pofez egaux.
Mais B G eftilabafe BI commele triangle H B G. au trian~
gle HBI parle1.ds 6. Labafedonc B G ferad BI comme le
triangle HB G autriangle D FZ (quieftegal 4 HBI) mais
B G a BI ilaraifondoubléedu cofté BGaucofté F Z.1l s’en~
fuiura donc quele triangle H B G aura autriangle D F Z la rai-
fon double du cofté B G 2B 1, oudcsautres coftez de fembla-
ble raifon. Les trianglesdenc,ere. e

' , PROPOSITION XX.
Les polygones femblables,fe peunent diuifer en triangles fem-
_ blables, egaux en nombre , ¢ propottionnaux & leur tous.
~ Maislepolygane aau polygone laraifon doble du coffé de
Jemblable raifon an cofté de [emblabls raifon.

SOicnt les polygones femblables ZLK T 1, & X

HF D G B: dautant que par Ihypothefe Fan-¥ L
leBHF c'f? cgalalangle 1ZL, & csrcoﬂ:cz au’ ™
ong des angles egaux proportionnaux, {cavoir ¢5-
melBH 3 F,a%nﬁl 7 % Z L, Soient raendes les,, N

lignes droictes BF, IL, les wriangles HFB, & ‘

Z L I ferontequiangles par ls 6.de celinre, & I'angle o /oS ;
H BF fera egal 3 bangle Z 1 L. Mais parla con- {
ftru®tion tout l’anglc HB G eft egalatoutl'angle Z1 T:oftant :

donc HBF & ZI1L, lautrcanglereftant F B G fera egal 3

Yautre LI'T paria 19.dw 5. Ioin&es maintenant ¥ G & L T:

¥ B fcrad HB comme L1 Z 1 aulongdesangles egaur. Ex
comme HB A BGainfi Z1 3 I'T en rafon cgale parle 22.ds -
y.ilferacomme F B 4 BG,iinfi LI13 I T. Mais d'autant que: i

Vangle FB G acfté monftré egald LIT lestiangles FBG & "

e
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LIT ferontfemblables & ¢ uiangles parla 6.de celiwre. Et pour-
cequetoutlangle B GD eftpof€ egalalangle 1 T K parfem-

‘blables argumens fe demonftreralangle F G D eftre egala 'an-

le LTK,&lesautresangles aux autresangles: & parainfi par -

E 6.decelinrele riangle F G D fewrouucra equiangle au ifangl€”
L T K.Voiladoncles polygones dinifez en triangles femblables,
& egaux en nombre. Outre plus, d’antant que chaque triangle
cft l%mblablc a{on triangle , & ontvne mefme raifon Fvn 4l'au-
tre,& que les panies font egales dleur tout, le Iol onc HBG
D F aupolygone ZITKL fera exi raifon doublede HB &
Z1 paria precedene, , ) :

PROPOSITION .XXI.
Les figures femblabes & wne figure rectiligne.fons
[emblables entrelles.

SOicnt les figures redilignes H' & B fem-

blablesi C.D’autant quelles ontleurs angles
egaux aux angles de C par la 1. definition du 6.1ls
auront@ufli leurs angles egaux entreux par s 1.

commune fentence, &auront les coftez demefme & &

raifon proportionsaux au long des triangles .
egaux:dont fenfuimaque H & B feront femblables & cquians

gles.
PROPOSITION xXXII

Si quatre lignes droictes font proporsionnelles, les figures rectia
ignes femblables , ¢ femblablement defcrites fur icelles fe-.
ront proportionnelles. Bt fi les fignresveclilignes femblables
¢ [emblablement defcvites fur quarre lignes droictes fons
proportionnelles, icelles lignes feront proportionnelles.

Oient quatre lignes droites proportion- A% ,T
nelles HB 3 GD ¢ome FZ 3 1T, Soiene A
faittes les figures HL, GK femblables, &". Uw
femblablement defcrites:foient auffi les deux pr—w P
autres FZM & ITN femblables &fcmbh—L ’

1,

blement defcrites. Soit auffi auxlignes HB &
G D trouuée la troifiefine proportonnclle X o
parle 11.dv 6. & aux lignes FZ & 1T lawoificine propor-
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tonnelte O. Commelaligne H B efti X, ainfieftla fignre HE

alafigure GK (cefta dire enraifon double) & comme FZ 3 -

O, ainfilafigure FZM a I T N parla 19.dw ¢. Maiscomme:
HB i GDainfi FZ 4 IT,&comme GD 2 X,ainfiIT 3
©. Dionc parlaz2.du 5. enraifon egale, commela ligne HB &

laligne X,ainfi FZ 4 O. Parainficommelafigure HL eftila -

figure GK,ainfi FZM 4 ITN, perlazr.du . & font propor-
tionnelles.Pour la fecdde parrie foiét les mefmes figures propor-
tionnelles femblables & femblablement deferires. Le dy queles
quatre lignes furlefquelles ellesfont defcrites font proportion-
nelles: car comme on pent recueillir de 14Y9. ¢ 20.de celire , la raifon *
delvnedlautre fera comme celle de leurs coftez doublée. La
saifon donc de leurs coftez fera vne mefine parla 7. commune fen-
sence fcanoir comme HB 4 DGainfi FZ 3 1T : iceuxcoftez,
. feront donc proportionnaux.

PROPOSITION XXIIL

ges parallelogrammes equiangles ont vaifon I'vn & Lautré
: + -compofee de lewrs coftel. C
LAtssAN‘r i partles diuerfes A '
A_opiniés de plufieurs quiont
glofé fur cefte propofition, &
aufli que la raifon compofée ne

fepeuticy entendre comme elle| B ¢
et diffinicen la14.dw 5. Iediray| -

feulement que laraifondes pa- ' ’J

" -rallelogrammes equiangles de I'va dl'autre depend de la raifon
des coftez d'iceux : Mais voicy ce qui fe peut plus facilement
.demonftrer, qui me femble plus approcher de lintention de
YAutheur. ) . . :

Sofent les deux. parallelogrammes ABCD & CGHE
equiangles, file pluslong cofté de I'vn C G eft au plus grand co-
fté de laure C D, commie B C au plus petit CE, les paral-
lelogrammes feront egaux par la 16.54« liwre, Mais i CG a
plus granderaifon 3 D'C que BC d CE delaquantitéde F G.
‘Aufli]e parallelogramme CH excedera Fautre A C en mefme
proportion quela raifon du cofté GC 4 D C, excede lanaifon
de BC i CE: ceftifcanoir du parallelogfamme F H, lequel
FH amefme raifon au parallelpgramme EF, comme la ligne
CF il ligne F G patla x.dug. Voiladonccomment laraifon.

v

)

\ e
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des parallelogrammes equiangles del'va dl'autre depend dely
taifon de leurs chitez. ' ' :

PROPOSITION XXIIIL
ve tont parallelogramme les. parallelogrammes qui font an
long dediametre ayans vn angle commun auec le mefme,
_ fons femblables autoss, ¢z 'vn ¢ Pantre, .

SOit Ie paral&clo&rainmc HBGD % fon diametreg p B
HG, au long duquel foientles parallelogrammes K|~

F X, TI ayans chacun yn angle commun auecletout T
feanoir H & G.D'agtantque X Z T eft parallele 4
HB,& FZI 4 HD,%quclaligne HG les trauerfe ,
aupointcdmun Z,il senfuiuraquelesangles FHZ, ~—5"9.
HZX,& TZG,ZGI ferontegiux, comme aufli .
XHZ HZF, 1 2 G, ZGT ferontegaux parlazg.dv1. & que
. lesquatre triangles feront equitingles , & par confequentaurope
leurs coftez proportionnaux parils 4.ds 6.comme doncfera HF
A FZ,anl ZT AaTG,&comme HX 4 XZ ainiZ 4 G,
ainfiles parallelogrammes propofez font equiangles , femblables
& femblablement deferits entr'eux & au tout. :

PROPOSITION XXV.

" Deferire yue figure vectiligne (emblable 3 vne figurereCliligne
donnée ¢ egale 4 vne autre recliligne propofee.
QO 17 la figure rediligne propofée: .. 3 -
SHB 1, i faquelle sl cg::uietmgfair‘e z

vne femblable figure & egale 3 D. K
Sur lzlignedroi®e B1 foit fitvnre- ‘ H

&angle parla 45.dw 1. qui foit egal 4T B
H 1B comme BF. foitprolongée BI y
vers Z & furla ligne IT'F d 'angle Z1° p .
F,foitdefcrit vnre@angle Z F egald D.Etfoit parie .. 1, .. ligrg
srounéen moyenne rroportionnefleentre R1 & IZ  fagyelle
foir IT. Si-icelle oit femutaia. mane defcrite vae figure fem-
‘blabled HIB yurla18.d 6. comme I T K. Maintenant comme
BlalTanfiiT 212,&% commelzf‘iigure Higp dlafigure
1 TK,ainfilaligne BI 4 IZ en ta\ifon suble parlarg,er 20,
decelinre. Mais comac laligne BI 3 12, unfilc re@angle B F
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{ou HIB fon egal) aurc@angle IM parle 1. decelinre : carily
font en mefime hautewr. 11s'enfuinra donc quéla figure I T K-fer
cgale aureQangle IM parlaty. ds 5. : ,

PROPOSITION XXVI.

Sid'vn parallelogramme on ofte vn parallelogramMe fembla-
bleau tout ¢o femblablement pofé, ayant vn angle com-
mun asec le tout :le foubfbrait fera anec le rout fur v mef

me dismetre.

O:t d'vn parallelogramme HDGB oftéle iy . ®

parallelogramme H KZ F femblable au tout &
femblablement pofé,ayant l'anf;lc commun H. Jep
‘dy quole diamettre HZ G del'va & delautrg, eft€
vne mefme ligne droicte. Carfoit diuiféle cofté
BG endeuxcgalement en P, cobmmequfi HB B~ 2 @
en C &irée éP , cefte ligne fera parallele 4 HZ G (car le
triangle CP B ales coftez proportionnaux auxcoftez du trian-:
élc HGB, & par conf;}umt éft equiangle par la- 5. de ceftuy )

ont s'enfjriura quel'angle C PB cftantegal i 'angle H GB &

CB i ZHF laligne HZ G neferaquwvne parallele 4 CP
paria 18. & 30. de1. dont eft cuident quele parallelogramme
foultrait oft fur yn mefme diamettrc auecle tout.

PROPOSITION XXVIL

Detous parallelogrammes quw'on pest appliquer fur vue ligné
droi&e.deﬁiidm delaligne Jai&ea&e la quaﬁn‘ti:e’ des [‘EA- :
rallelogrammes femblables & celwy deferir furla moisié ¢re
femblablemét pafez, le plus grand eft celuy qui eff appliqué
Jir la moisié de la ligne , ¢ quicft femblable dceluy par
lequelil et defFesllant. . o

~O;s I 1igae droicte H B N

Sg l:n dc‘gx egalement, &E?fﬁ’f u tﬁ;n[;c! \ “

. eitvn paraﬂclo%ramme G L duquelle dime- 2 ¥
tient foic D B: d'autant que le parallclogram. ¢ L

medela quanticé duguel vo auere pacalielo- ¥

gramme ag?hqué dof m'anquc; dela hgng,gﬁ HQ g » .

s




Y .3 v R

-t A

LivRs SixXIEsmE. [13
femblable & femblablement poféd GL quieft fait dela moie.
s, le mefme parallelogramme fera furle gimeticnt par la prece-
dente, & aurontlangle B commun. Parquoy afin quel'appliqué
fur la ligne HB defbaille d'icellepr vn parallelogramme fem-
blabled GL :ilfaudra quil foit dfcrit du point H iufques au
dimetient. Soitdonc appliqué H I deffaillanc delaligne , dela
quantitdde 1B femblablea GL. Ie dy que de tous les parallelo-
grammes ainfi appliquez fur HB entre H & le dimetient,le plus

rand eft celuy qui eft appliqué fur la moitié delaligne, ceft 4

anoit HD ou GL fon egal. Premierement H I Er‘a demon-
({ré‘moindrc.dautant que les fupplements GI & IL fontegaux
parla 43.dw 1.commeaufli FD & D C parls 36.dv1.& que FD
eftplus grand que IL (ou IG fonegal) delaquantité DI, le
commun F G eftant adjoufté, HD {ou GL fonegal) feraplus. -
grand que HI delaquantité duparallelogramme D 1. Quefile

arallelogramme eft mis comme H M furpaflant D, ilferadef-
Eaillant delaquanuté O N femblabled GL. Or les fuppléments
D N,D O font egaux, commeaufii PD & DN:& PS eft
moindreque D N dela quantité de M D : fi donc on adjoufte
le commun H S letout HD (ou GL fon egal) fera plus grand
quc HM decla quantité de M D. Detosws parallelogrammes done,
€rc. Cecy vent dire qu'en un triangle ne fe pewt inferive ancwns parallolo~
gramme plus grand quecelwy qui comppe les trois coflex en dews: egalement,
€ quia Langle commms amec le tmmgle

PROPOSITION XXVIII.

sur vae ligne droicte donnee 4ppli11m vn parallelogramme
-defaillant en efpece de la quantité du parallelogramme fem~
blable donné,¢g quiceluy appliqué foit egal a vne figure
recliligne donnee non plus grande que le parallelogramme
appligué fur la moisié de la ligne [emblable & celuy duquel

'§l doit eftre defaillant. \
SOit ha ligne drdi&cdonnée u B furlaquelle -

il faue appliquer va parallelogramme cgal 4 F- B E
& defaillant d'vn parallelogramme femblable 4 J
D.Soit donc fiir la moitié -LB defcrit yn fembla- T »
bled D parla18.de celivre comme L Z, & foit

acheud T B &tirée laligne IB. Si F eft egale [~ F[ P
d Hl(oudlZ fon egﬁ,?nquﬁ auonslachofe R™"3 8 .

ot
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defirde : i elle eft moindre, pofons que ce foit de certain efpace
que nous reduifons en femblable figure comme D par le 25.deco-
Jiwy.Lequelefpace foit O N, qui fera fuile dimetient parle 26.dw
6.p’autant qu'ch la preced il 2 efté monitré que HP eft
moindre que HI du pamllg‘l:;gamme N O,& que F efthoin-
dre que H I parla pofision du mefme N O :ils’enfuiura que HP
fera egal 2 F parla 7.0 11.du 6. & {era defaillantde laligne HB,
del'efpace SR femblabled LZ oud D.

\

PROPOSITION XXIX.

Sur wne ligne droite donnée comparer vu parallelogramme
egal avnefigure recliligne donnée, ¢g excedant en efpece
d&'vn parallclogramme femblable 3 vn autre propofé.

Oitlaligne droite donnée HB couppéeen [ﬂ
P endeux egalement, la figure rectiigne 4 \ z' - I ™
G

laquelle fe ferala comparaifon foit G,& le pa- |
rallelogramme femblable d lexces foit D. Main-
tenant loit faic P L femblabled D, & dansl'an- s i\l
gle Z foit defcrit vn parallelogramme egal 4! i

L &d G, & femblabled PL { oud D)parls N R
24.ds 6.liure,& foit NM.il elt euident quele commun P L eftane
oftéle gnomon L OP fera egal 4 G. Sidoncle parallelogram-
me N H-eft fait del'autre mortié HP,le parallelogramme H O
feracgal augromon L O P, & parconfequentd G, & excedera
kligne HB du parallelogramme R C quieft femblabled PL
oua D. i donc fur vneligne droifle,cre, .

[+
! ]

PROPOSITION XXX.

Conupper yne ligne droicte terminée domnée
entreles deux extremes, ‘

Qitla Ii§ne droicte HB couppée en' Ceparls. .. B ~
.dw 2. Le reangle compris &us HB,BC fe-
racgalauguarré de HC. Voicy donc trois li-[¢ 1
gnes proporuonnelles par la 17. dv 6. commeda \_l
toute H B dlaplus grande partie H C, ainfi celle- T3
cy alaplus petite CB.dont s'enfuit que H B cltcouppée en C
eaueles deux extremes parla 3 defimtion dece wre, -

PROPO-
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PROPOSITION XXXI

© o Aux triangles fe&anglesla figure de quelconque efpece jué ce

Joit qui est deferite furlecofté qui fouftient Pangle droict,
eft egale aux figures de mefme efpece qui font [emblables
¢ femblablement deferites fur les cofteX qui comprennens
Fangle droir.

gledroi foir H. Ie dy que toutes figures p
femblables & femblablement defcrites des co-
ftez qui comprennent'angle droi® come F HB
& ZHG fonregalesilafigure femblable & fem-
blablement defcrite fur B G,c’eftd fgauoir B G C. D’antang que
ces polygones font femblables & equiangles, ils auronevn &
JFautre laraifon double de leurs coftez , comme auront aufliles
quarrez defcrits furles me(mes coftez, par la 19. & r0.dece liure,
Il s’enfuiura donc que comme les deux quarrez font egaux au
troificfine parle 47.dw 1. ainfiles deux polygonesferont egaux
autroifiefme,puis qu'ils ont vne mefine raifon entr'eux.

Oit le triangle reCtangle HB G duquel I'an-

2

PROPOSITION xXxXxII.

si entre deux trianglesle cofté de 'vn ¢g- le cofte’ de Lautre
compofent vn angle, ¢g que ces deux cofteZ foient recipro-
ques a deux amres, ¢ parvalleles:les autres deux coﬂe{
d'icenx triangles feront en vne feule ligne droicte,

SOicnt les deux triangles ioints en forte que les s
coftez HG & D G facentvnangle entre les
deux triangles, c'eft 4 ffauoir HG D. & foient E
iceux paralleles & reciproques aux deux autres co-
ftez,comme HG4d DF, & DG 4 HB. D'au-
tantque HB & D G fontparalleles, & que HG 3
tombe furicélles, l'angle BH G feraegal al'angle HGD: &
vifque HG & DF fontparalleles, & que DG tombe fur
scelles,'angle HGD feracgald GD Fparlaz9.du1. Lesan-
glesdonc H & D feront egaux & les triangles equianglespar
la 6. de ceftny, & langle HG F egalaux deux H &GB porls
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32.du1. Erpar ainfi les deuxangles HGF, & HGB egauxi
deux droicts. Puisdoncqu'a laligne HG deux autres lignes
concourent, fcauoit BG & FG, & q_u’cllcs font deux anflcs
egauxa deux droits,icelles font pofees direGtement parla 14.dw 1.

PROPOSITION XXXIII,

Aux cercles egaux les angles ont mefme raifon queles circon-
ferences [urlefquellesils font , foit que les angles foient en .
La circonference, o au centre s ¢ les feckears ons anfi mef=
me vaifon.

lL aclté monfted parla 27. dw 3. que 4 A
aux cercles egaux les angles qui{ont N
fur circonferences egales font egaux:
maintenant fi en cercles egaux les an-
gles inegaux n'ont yne mefme raifon A
que leurs circonferences fur lefquelles €
ils font defcrits comme fur leurs bafes: Soient propofez deuxan-
glesinegaux CH B plusgrand & G D F pluspetit, & quel'an-

le GDF foitvn demy droi@, & quel'arc CB ait plus de rai-
%on al'arc GF que l'angle CHB dlangle GDF. Parmefme
raifon ou fuppofition Farc plus grand 1B aura plus de raifon i
B C pluspettquefangle IHB 4 BHC: & conjoinftement
Ies deus arcs ( ceft ddire lamoitié de la circonference ) auront
plus de raifon 4 I'arc GF quelesdeuxangles IHB. & BHC
(cefta dire deux droiéts )dl'angle G D F. Maintenant foir fai&
Fanole KDF c%al iGDF, & KDN & NDL de mefme:
ilefteuident paria26.du 3. quelesarcs FK,K N & N L feront
egaux & les quatre angles vaudrontdeux droits : dont s'enfui-
ura que la moitié de la circonference 1 BC auraplus de raifona
Ja moiué de la circonference LNK F G que deux angles droits
a deuxanles droits, ce qui eft faux & contre lapofition qui met
les cercles egaux. Semblablement fe monftreral’arc CB n'auoir
moindre raifondl'arc GF quel'angle CH B 4 l'angle GDF.,
Tcliementdonc que aux cercles ggaux ¢c. Pourleregard des an-
gles en la circonference qui font moitié¢ de ceux qui fontau cen=
tre , puis que c'eft vne mefme raifon des moines aux moities
que du tout av tout, il 0’y aura aucune difficulté.

Et quans aux fetewrs s'ils font egaux, ils aurons les angles du
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centre egaux & leur bafe droite chalc i labafedroi@te parls 4.
de 1. Et paris 28. du 3. leslignes droiftes egales leuent circon-
ferences egales,les fecteurs egaux auront donc mefme raifont'vn
dlautre quelarc a lare. C%gc s'ils font inegaux , pofons s'il eft
poffible, quele plus grand feGteur CHB a2 moindre raifon au
pluspetit GD F quel'atc CB dlatc GF.Ils'enfuiuradecefte
pofition quele feGeur 1 H B auramoins de raifon au plus petit
fe@eur CHB dumefme cércle, quelarc 1B dl'arc CB, & par
confequent que touslesdeux fecteurs ( c’eft 4 dire la moitid du
cercle ) auront moins de raifonaufe@eur GD F quelarc IBC
alarc GF. Orles quatre angles qui fonten D font egaux, &
leurs arcs egaux par Fhypothefe : Ies deux fe@eurs donc IHB
& B HC (ceftle demy cercle ) auront moins de raifon aux qua-
tre feGeurs de Tautre cercle D { qu'eftle demy cercle) quela
moitié de la circonference a la moitié de la circonference des
mefmes cercles : ce qui eft faux,eftans les cercles pofez egaux.
Semblablement fe pourra demonftrer que le plus grand fecteur
nraura pas plus grande raifon au plus petic quel'arcalarc: dont
senfuinra quils auront mefme raifon I'vn i Yautre que larc 3
lare.

PROPOSITION xXXIIII

Defcrire deux ﬁgm:es reclilignes qui ayent Pyne & antre la
raifon donnée, ¢ qui foient egales , femblables ¢+ fembla-
blemens defcrises 3 vne autre figure re(tiligne donnee.

SO’it la figure redtiligne donnée HBN
& laraifon donnée foic G C 4 CD. Soit

-
»
H B couppée enmefmé raifon en L parls
10.du 6. & fait vn demy cercle fur H B, &g 1.
efleude laperpendiculaire L F iufques dla L f
\f

circonference, & foicntmenées HF & FB ¢
ui comprendront vn angle droict parla 1.
l;. Laligne LF fera moyense propos- o
tionaelle entre HL & LB parla1;.de 6. &les deux Enangles
HFL & FBL font equiangles & {femblables I'vn dl'autre &
autout HF B par la 8.ds¢.Ainfidonccomme HF efta FB,
ainfi HL 4 LF, & FL 4 LB. Orles figures femblablemgnt
defcritesfur HF & F B fong I'vne d Jauue comcmijﬂ La
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LB, ceft Adire enraifon double par ls 20. du 6. 11 senfaivra
donc, icelles figures eftans femblablement deferites comme H
B N, eftre 'vnedl'autre felon la raifon de HL a L B, ceft &
dite G C 2 CD. Mas par la 31. dw 6. liure. les deux figures
"HKF,FIB font egales a HNB : il enfuit donc quelles font
fuiuant la propofitton , ceft A fcauoir cgales & femblablesdla
propofée,& ayans'vne al'autre laraifon donnée.

PROPOSITION XXXV.

sideux lignesdroites fe couppent en angle obtus , ¢* des exa
sremite{ dicelles on tire [ur Yne chacune yne perpendicu-

' Laire,leslignes entre les extremiteX_¢o- les perpendiculaires
[é couppent ['vne Lautrereciproquement.

Oientdeux lignes HB, G D fe couppans

en angles obwus en F, & foient tirées les

perpendiculaires HD , G B. d’autantque
lesangles D & B font droicts, & D F H,BFG
egaux par la 15. dv 1. Il s'enfuiura que l'anglex G
DHF fera egald B GF, commeon peutrecueillsr dela 32. duw pre-"
mer | & par confequent les triangles HDF & GBF equian-
Eles qui auront leurs coftez propottionnaux par la 4. du 6. la
igne HF feradoncd FD comme GF ¥ F B,{uiuantla pro-
pofition.

' PROPOSITION XXXVI

D

Sideuxlignes droittes éomprennent vn angle aigu,¢g des ex-
tremite? d'icelles ontire fur icell>s- mefmes dcs perpendicu~
laires qui fe couppent, icelles deux lignes fevont reciprogue-
ment proportionnelles comme les fegments qui font aulong
delangle, ' ,

i

SOient deux hignes HB & GB faifans I'angle
aigu B, & forent tirées les perpendiculaires

H C, GF.D'autantquelangle H CBeftdroi&,

& egaidlangle GFB,& que langle B eft com-

mun, les deux angles H & G feront egaux par

la 32, de 1. Eclesuangles HCB & GFB fc-
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ront equiangles , & par confequent proportionnaux. HB fera
donc i BC comme GB i BF, & de mefme fuitte comme
HB i BG,ainfi FB 2 BC parls 16.dw g,

PROPOSITION XxXVII,

Si deux lignes droittes fe couppent Pvne Iautre en vncera
cle,les fections de ['vne aux feClions delautre [erons recie
proquement proportionnelles. '

SOicnt HB & GD deux lignes droictes an

cercle {e couppans'vnel'autre en F. D'autant

que parla 35.dw 3. le re@tangle compris de HF,

F B cftegalaure@anglede GF, F D, & queles

coftez des parallelogrammes font proportion-

naux, fcauoir ceux aulong des angles cgaux par

la14.du 6.1l s'enfuinra que comme HF 3 FDjainfi GF 4 FB
reciproquement par la 2.defimition dw 6. linte.

PROPOSITION XXXVIIL

si d'vn pointt donnd horsle cercle deux lignes droittes toms
bent dans la circonference cane ,icelles feront reciprogues
ment proportionnelles & lewrs parties qui font hors le cercl %
o entre latoute ¢~ le fegment hors du cercle ,la moyenne
proportionnelleeft celle qui cft menée du mefie pointt, ¢
souche feulement le cercle . ‘

Oit le poiné& donné hors le cercle G, du-g L]
quelfoientmenées deux lignes droictesd la
circonference caue G B, G D, & dumefme ¢
foit menée GH qui touche feulementle cercle 8
en H.D’autir quele reétangle comprisde G B,
GF cft egalauretangle de G D, G Commeon ®

pewtrecucilir dela 36.dw 3. 1l senfuiura queles coftez d'icexre-

Qangles feront proportionnaux parla 14. du6. ilferadonc G B

i GD reciproquement comme leurs parties hots du cercle

G C i GF. Danantage, d'autant que par la mefime 36. le quar-

5¢ de GH cltegal aureQangle de GB,GF, ou éc GD,GC,
u



EreMENS D'Evcripe, LIvRE SIX1ESME,
§ senfuiura parla fecondepartiedela 17 du 6. que laligne GH fe-
ra moyenne proportionnelle entre GB & G F,ou enre GD
& GC.

PROPOSITION XXXIX.

i dewx lignes droicles font couppées par deux paralleles droi-
&es , elles font couppees des mefines en mefmes raifons.

Oientles deuxlignes droites HB,CD coup- g @

pées par deux paralleles HC,FG. foit me-
néc CB couppant cn I laligneF G. Or par lz2. -
du 6. comme HF 2 FB,ainfi CI4d IB &com-
me CI 3 IB,ainfi CG 4 GD. Voila done '
comme HF eftd FB, ainfi CG i GD par 3 2
La 11, du 5. liwe. : -

Fin pv SixyesMme Livre,
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LE SEPTIESME LIVRE
" DES ELEMENS DEVCLIDE.

DEFFINITIONS.

*Vnité eft {elonlaquelle vne chacune des
chofes quifontfe nomme vne.

2. Mais le nombre eft la multitude
; compofeede plufieurs vnitez, -

3. Partie eft va nombre moindre qu'vn plus grand,
quand il mefurele plus grand. _

4. Ecparties {ont vo nombre moindre qu'vn plus
grand, quandil ne mefure pasle plusgrand.

§. Maislemultiplice eft vnnombte plas grand-que.
le pluspetst, quand celuy-cy mefurelaurre.

6. Nombre pair eft celuy qui {c peut divifer en deux
parties egales. - S

7. Mais impair eft celuy quine fe peut divifer en
deux parties egales: ou bien celuy qui eft different du
nombre pair de P'vnire, S

8. Nombre pairementpair; eft celuy qui et mefuré
d'vn nombre pair feulement. SR ‘

9. Nombre paitement impaireft celuy qui eft me-
furé d’vn nombre pair par vo nombre impair.

10. Maisnombre pairement pair & impair eft celuy
qui cft mefuré d'va nombre pair & d'va nombre im-

air. o : ‘

d 11. Et Nombre impairement pair eft celuy qui eft
mefuré dePvnité feulement. _

12, Nombre premiereft ccluy quiett mefuré de I'v-
nité¢ feulemenr, ’ ‘

G iij
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1;. Nombres premiers entre cux font ceux qui {one
mefurez par 'vnité fenlement , pour mefure commune.

14. Nombre compof¢ eft celuy qui eft mefuré de-

quelque nombre. .

15. Nombres compofez entre eux font ceux qui font
mefurez de quelque nombre pour mefure commune,

16. Vnnombre fedi& multiplier va autre,quand au-
tant d'vnitezqu'il yaen luy, autantde fois fe compofe
le multiplié &¢ en naift vn autre.

17. Nombre planeft celuy quicft prodvi@t de deux
nombres fe muluplians I'vn Pautre,& les coftez d'iceluy
font les nombres fe multipliansI'vn l'autre.

18. Nombre folide cft celuy qui eft produi& de trois
nombres fe multiplians enfemble I'vo l'autre:Etles trois
coftez d’iceluy font les ndbres fe multiplians enfemble:

19. Nombre quarré eft quieft egalement egal, ou
bien celuy qui eft contenu de deux nombres egaux.

20. Nombre cubeeft quieft egalement egal egale- .
ment :ou bien celuy qui eft contenu de trois nombres_

cgaux. ~ _
21. Nombres prorortionnaux font ceux defquelsle

~ premier eft l'egalmu tiplice »oubien lamefme particoun -

parties du fecond, comme eft le troifieme du quarrieme.
22, Nombres plans ou fuperficiels femblables , &
nombres folides femblables font ceux quiont les coftez
porportionnaux. ,
23. Le Nombrequidonne nomila partie eft celuy
_ parlequel la partie repetee conflitiic & faié le tout.

24. Nombre parfaiteft celuy quicft egal  toutes &
shacanes fes parties,

Definition du nombre milien proportionnel,

- Nombre miliea proportionnel entre deux nombres
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eftceluy auquel le plus grand a mefme raifon comme
luy mefme au plus petit. -

COMMYNES SENTENCES.

r. Sivn Nombre mefure vne partic, il mefurera aufli
Ie tout.

2+ Sivn nombre mefure le tout & le fouftraict, il me.
fureraaufli lerefte.

PROPOSITION PREMIERE,

Deux nombresinegaux effans propofeX; fien leuant toufionrs
alternementle plus petit du plus grand, le refla.tne me-
fureiamaisle precedent iufques & ce quil refle I'vnite’; les’
nobres propofeX du cSmencement ferons premiers entr eux.

A, Z T

L ) ¥ L} T T 1

deux nébres, {cauorr
A B plus grand & GD.

© &de A Bfoitleud GD @ X

—r—r—7—1—D
teftant ZB.Et de G D '

foit ofté Z B reftanc B ey
ID.de ZB aufli foit )
ofté ID, & ainfi toufiours iufquesa ce qu'il refte feulement I'v-
pit¢ T B. Iedis quil n’y aauc@inombre quimefure AB&GD.
Que fi quelque nombre les mefure , foit iceluy E : Et -parce que
E mefure le tout A B & le fouftrai& GD, il mefurera auffi le refte
Z B parlax. com.fens. de ce liwre. Seblablemét pource que le mefine
E mefurele tout GD & le fouftrai& Z B,il mefureraauffi le refte
ID parlamefine. Etfinalement mefurant le tout Z B & le fou-
. ftrai& I D, il mefurera auflile refte, ceft 4 f¢auoir I'vnité T B.
Ce qui eftabfurde, eftant lenombre E plus grand que Fvnité,
Si donc denx ombres inegau ¢e. :

PROPOSITION 1IL

. Dedenux nombresnon premiers ensre eux tronner la plus gran- -
decommune mefure dicenx, G
- wen mmaan J— ——- v
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SOiEt propofez deux 3

nombres non pre- A e 1

miers entre eux A B,

G D, defquels foit G 21D

toufiours ofté le plus

peut du plus grand iuf-
quesa ceque lendbre )
reftant mefure le precedent ; ce que neceflaitement aduiendrat
autrement ne reftant que Pvnité , ils feroient premiers parla pres
cedente, quifcroit contre 'hypothefe. ‘

Ie dy doncqueleuant G D de A Breftera E B, ceftuycy leué
de G D reftera lenombre Z D, & que nul autre nombre plus
grand ne mefurera point les propo(}ez. Si quelque plus grand
comme H les peut mefurer, d'autant quiil mefure letouc A'B &
lefouftrri@ G D, il mefurera auflilerefte EB: & pource aufli
quilmefure letout G D & le fouftrai& E B, il mefureraauffi le
sefte Z D par la2.com. fent. dece liure: Le nombre H plus grand
mefurera doncle plus petit Z D, Ce quine fe peut faire. Donteft
cuident qu'vn plus grand nombre que Z D ne mefurera pointles
uombres propofez. Refulte que fi vnnombre mefure dewx ansres nome
bres,ilmefureraanfli lewr commune plus grande mefure,

PROPOSITION III

De trois nombres non premiers entre enx s trousser la plm gran-
de commune mefure dicenx.

Oient les t1o)s nom= A
Sbrcs non premiers en-
trecux propofez A, B,G, B r———r—a—1—
Soit des deux A & B,

trouunce la plus grande G —r
mefure (xfarla prccedmte)

laquelle foit D,quimefu- D r——y

sera lerefte G ounela mefurerapas. Que fiellele mefure, elle
feralaplus grande mefure des trois, & aurons ce qui eft requis.
Si elle ne le mefure point,il fandraque G & D foient premiers en-
tre eux, contre ce quirefulte dela precedente,& parconfequent
aufli G & B premiers: Ce qui eft contre I'hypothefc; Le nombre
D fera donc la plus grande commuae mefurc des propofez.
Et refilse que fivn nombre mefure plufiewrs ansres nombres , mefurers

¥ ' ¥ ¥ AJ L3 T T ]
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auftilewr plus grandecommune mefure. ’

PROPOSITION IIII

Tout nombre moindre eft parsie on parties de tout nombre plus
grand.

Oit le plus grand expofé
SA. Si lchoix%dre B mPefu- Aq LR e, N AL L
ze A il fera la partie precife
d'iceluy par la 3. definition de > —r—"
celiure, $'1l ne le mefure pas, Uenlerales parties parla 4. definition
de ce Linre, )

ADVERTISSEMENT.

Touteraifon d'vne partie au nombre, efchet en la mefime
vaifon quel'vnité au nombre kt lavaifon des parties au nombre
efchet toufiours és mefmes raifons que du nombre an nombre,
mais non de l'vnité au nombre.

Entre tous nombres donc ne tombe pas la vraye ¢ fimple
vaifon des nombres ( ceft & dire des quantiteX difcretes, ) mais
[enlement entre ceux defquels le moindre cft les parties du plus
grand: par ainfi de 4. d 12. la vaifon ne fera pas fimplement des
nombres, dausant quelle eft reduicte s lavaifondel'vnite a3,
¢ eft de mefime : maié la vaifon de 4. & 14. ¢ les autres des
parties au comt 5 Jons [enlement ensre les nombres, '

PROPOSITION V.,

§ivnnombre eft pantie d'vn nombre, ¢ Yn autre nombre oft
lamefine partie d'vn autre nombre, aufli tous dewx enfem-
ble feront la mefine partie de tons deux enfemble, qu'eft'vn
de Uautre, , o

CEﬁemeﬁne chofe eft declaree enla 1. propofition du 5. és
quantitez continues , comme elle eft en celle cy és quantitez
. difcretes (ccft 4 dire és nombres. ) Et pourtant, commei’ay dict

1, ic ny aporteray (non plus quw'en quelques fuiuantes ) aucune
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demonftration, ains feulement interpretation, craignant d'obe
feurcir ce qui eftaflez clair parle texte : Car ces propofitions fons
pluftoft principes & communes fentences que theoremes.

A L) L) 1 § ;9I 1 ) 1 . UL ‘
Si donc.A eftlamefme '

partic de Bcomme Geftde B

D; A & Genfembleferont

T2

L June DL Buh NN BRER NN DNNE BENN RN NN SNE W J

lamefmeparticde BD en- ¢ €
femble. ey Bl ™ N

f Dt—r—r-l—-u—u—r-r‘l
|
: PROPOSITION VI,

sivn nombre eft parties d'vn nombre, ¢z Yn autre nombre eft
les mefmes parties d'wn autre : aufli tous deux enfemble fe-

vont les mefimes parties de sons deux enfemble,comue I'vm
d‘ ryn.

SI lenombte A eftles mefmes 6

partiesde B comme Geftde A

D les deux enfemble A& G g 8

feront les mefines parties de B~ © ' 4 ' ' T %7 3
& D enfemble,commecft Ade © rep—r—

Bou Gde D. , ),_'_ri-__

PROPOSITION VIL

$ivn Nombre eft s mefie partie d'yn nombre 5 comme eft le
Joufbraic dufoufiraicts aufiile refté ferala mefime partiedw

refte, comme eftletont du tout.

E
SOit lenombre ABla mef A pyymyepr—y B
me partic du nombre D G, . @
comme le fouftrzi® BE du ® FrT T T T TTTTTt
fouftrai® G Z le refté A E (era 2

aufli lamefme partie durefté D Z , comme cftoitle tout A B a8
toutD G. Cecy ferapporicala g propudug. =~
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PROPOSITION VIIL

Sivnnombre eft les mefines parties d’vn nombre , commecft
le fouftraitl du fouftraicl; auflilerefte fera durefte les mefz

mes parties comme le tout du tout.

Oitlenombre A Bles mefmes E

parties de G D comme lefou- Al""’“‘ﬁr-rm’
ftrai® A Ecft dufouftrai®@ G Z; 12 b )
lerefte E B fera auffi Jes mcfmcsG rrrTTTTTTTTTU
pattics du fouftrai® Z D,

PROPOSITION 1IX,

siynnombre eft parsie d'vn nombre, ¢z vn autre eft lamefme
partie d'vn autre, anfii alsernement , telle partie, ou telles
parties comme eft le premier du troifiefie, aufiile fecond fe-
14 la mefme partic ou mefines parties du qmatrieme.

] D’Autant que toutes fortes de raifons des quantitez difcretes

peuuent efcheoirentre quelques raifons des quantitez con-
tinues ( comme nous anons aduerty cy deuanr) cefte propofition
& la fuiuante fera facile a entendre parla 16. dujy,

Soitle ndbre A lamelme par- Ay
ticdu nombre B G, comme D g _. C
eft de E,tellc partie ou parties ™ ' ' FV LT T 78
qu'eftle premier A au troifieme D
D,auffi telle partie ou parties fera E
Ie fccond B au quatrieme E,

fsrroorrrTTrm

PROPOSITION X.

8i vn nombre eft les parties ' vnnombre , ¢ wn autre eft les
mefmes parties d'vn autre 5 aufli alternement eclles parties,
ou partie comme eft le premier du troifiefme, le fecond fera
‘les wie[mes parties o partie du quatrieme,

Cefte propofition fe peut facilement comprendse parla pre«
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cedente & parlaté. du's. Et faut notter qu'il eft entendutant des
partics furabondantes le tout come de celles au deflouz dutout.

PROPOSITION X1, - {
Sicomme le tout eft an tout , ainfi eft le fouftraict an foufbraift,

anfilereftéan reflé feracommeletout au tous,

CEfte propoﬁtion {e peut entendropar la 19.du 5. Mais Euclide
expofe icy & és trois propofitions fuiuantes que la raifon des
nombres!'vnal'autre naift dcla fimilicude des parties.

Soitdonctout le nom-

bre AB dtout le nombre © B
CD commele fouftraict 4 ety T rrrr— X
E Baufouftrai@ FDjaufli ¢ ¥ D

lerefte AE ferademef~ " 'Y Yr T
me ag fouftrai® CF.
PROPOSITION XII.
8'ily 4 tant de nombres qwon voudra proportionnaux, comme
bvn des ansecedens eft 3 I'vn des fuiuans , tout ainfi tous les
antecedens font 4 tous les fuinans.

CEllc ¢y &lafuivante font demonftrees enla16. du s.

Soitdonc A iBcommeCd A
D&commeEdF aufli A,CE B mmemea
antecedés ferontde mefmeaux C
confequens & fuiuans B, D, F, D ee————
comme AiB.ouCd D.ou E
E4F. , F

PROPOSITION Xx({II.
si quatre nombres font proporvionnaux , anufSi alternement
ils ferons proportionnaux.,

12
A
Oitle nombre A 9
2 Bcomme C & B
D.aufli Aferad C _
comme BiD. C .
D
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PROPOSITION XIIII,

s'ily atant de nobres qu'on voudra d'vne pare,¢x autas d'an-
tres de Lautre, ¢ qui [e prennent deux & deux en mefme
vaifon, aufSi enegalle raifonsls feront proportionnaux.

Oient les nombres ABG 1 3
d'vne part, & autant d'au- A D
tres D L Z delautre,quifoiét 9 6
deux enfemble de mefme rai- B L
fonadeux enfemble; Cleft 4 6 4
- fgauoir comme Ad BainfiD G —- Z —

aL, & commeBd GainfiLa Z. Aufli{oftantles moyens B & L)

iceux feront en railon egale proportionnaux: c'eft a dire comme
Aferad G,ainfiDa Z,

Cefle propofition fe peut demonftrer, Premierement quant
alegalité ouinegalité parlazo. & 21. du 5. Secondement quane
3 laraifon des proportions, parla 22, & 23. du mefme liure,

PROPOSITION XYV.

si lvnité mefure quelgue nombre , ¢ vn autre nombre en me-
(iwre pareillement quelque autre;aufii alternement 'vnité me-
[urerale troifieme nombre egalement, comme le fecond me-
[urele quatrieme, ' :

Oitdonc Pvnité A mefurant
le nombre B, cdme le nom- -
bre C mefure lenombre D.Ie B ey
dy que I'vnité A meflurera le C pyompq
troifieme nombre C, commele D
fecond B mefurera le nombre L

quatricfime D.Car parla12. dv r5.1::5- antecedens A & Cferontpro«
forglonnaux comme les confequents B D, Ainfi donc A eftant
"vnité & comprife quatre fois en B,ainfi C fera comme I'vaité &
compnfe quatre fois en D: Et comme I'vnité A eft comprife trois

fois en C, ainfilc pombre B fera ( comme 'vnjté ) compris troig
foisca D, '
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PROPOSITION XVI.

si dewx nombres ¢ multiplians I'vn lantre, en fone quelgues
autres , les engendreg d'icenx font egaux I'vn a Lautre.

CEcy {e peutbien entendre par la premiere

: deffinitiondu2: Carfile nombre A 4 mul- ’, B C i1
tiplicle nombre B 3 & il en previent C12 Il

prouiendrale mefme nombre en multipliant B '__ A e

par A:& ce d'autant que A repetant parfes vai- 4

tez le nombre B fai autant que le ngmbre B repetant par fes

vnitezle nombre A,

PROPOSITION XVIL

Si 'vn nombre multipliant dewx nombres en faict quelques ane
tres, les engendre{ dicenx auront la mefme raifon quont les
muliipliez, 7
S Oitle nombre A B multipliant 2
lé nombre B D & le nombre Iy P ] I2 E

C B,&le proucnu du premier foit -
- En, &leprouenude l'autre foit Lmlamboatomle bt
Fig.Iedyqueleproduir E12. 2 € B b

mefme raifon 4 F 1yquelenombre BD 4 aunombre C B ¢: Car
comme on peut recucillir de s i 5.dw 5.lcs grandeurs quifont mef-
mes parties de leurs egalmultiplices ( cecy s’entend aufli desng- .
bres ) ont vne mefme raifon comme elles ferefpondent mutuel-
lement: Or B D eft multiplié par A B 3 ; B D fera donclatroifie-
me partie du produic E:Et B C eft multiplié parle mefme A B:
BC feradoncauffila troifieme partie du produiét F: Et ferala rai-
fondeizdrgcommede4.d .
PROPOSITION XVIII

sideux nombres multiplians quelque nombre, en font quele
gues autres; les engendre{ d’iceux auront la mefme raifon

Gu'ont les multiplians.

CEﬂ:ccye{Ha conuerfe de la precedente, car E eft vne mef~
’me chofeque B D multiplic A B,comme A B multiplic B D
B o &en
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& en viendravn mefme produid. Semblablement fi C B multi-
plicle mefme A B eft vne mefme chofe comme fi AB multiplioit
C B & en fortira va mefme produi. ' Cecy fe peut facilement
entendre tant par la precedente que par fa 16. de ce liure,

PROPOSITION XIX.

1

8i quatre nombres font proportionnaux , le nombre qui est
faict du premier ¢g- du quatrieme fera egal 4 celuy qui fera
faittda fecond ¢ du tyoifieme. Et [i le nombre faict du
premier ¢ du quatrieme eft egal i celuy dn fecond ¢ du
troific/me 3 icenx quatre nombres ferons proportionnaux.

SOicnt quatre nombres pro- - 1
ortionnaux A 4 B comme A
CaD. Le produit du premier 9
Avparle quatieme DfoitE. Ly B
?:oduit ufecond Bparle 3. C 8
oitZ, Iedy E & Zeftreegaux. C
Soit déc multipli¢ C par A dont ' 6
foit le produigt L Etpource - D M
uele mefme A multipliant D ' 72 .
a fait E5 lfera parla17.de E
ceftwy comme Cd DainfiI 2 E: 72
Mais AAB aefté come CaD Z
patlhypothefe; AaBferaddc 96
commeld E. Derechef Aayie 1

multiplié C a faict I : mais B muliipliant le mefme C,a produiét
Z : I senfuiura par is 18. de ceftwy que’ A d B fera commeIaZ,
Mais Ad Baeftd commeld E.Ainfidonccomme 13 Z ainfi fera
13 E.Iccuxdonc E & Z quifont les produiéts du premier par le
quarieme, &du fecond parle troifieme feront egaux parla 9. du 5.

- Pourlafeconde partie. Suppofons E & Z egaux. Ie dy que
les quatre nombres A B C D font proportionnaux : fcauoir cdme
A dBanfiCiD:D'aurant que' A mulpliant C& D fait I &
E : U (era parlar7. dece liwre comme Cd Dainfil A E. Ee pource
que Z & E font pofez egaux; lferaparla7.dw 5.comme C 2 D
amfila Z : Mais A & Bayans multiphé Cont fait 18 Z y I1fera
parla18.dece ire comme Ad Bainfild Z : mais CiD a efté
coming 14 Z: lis'enfuiura donceomme A3 B aix}r;ca D, &
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ferontles quatre nombres proportionnaux. Si donc quatres nom-.
bres fons proporsionnanx, ¢re. :

PROPOSITION XX,
Si trois nombres font proportionnaux ,ce qui eft faict des ex.
tremes jeft egal dce qu: eft produict du milieu. £t fi le nom-
bre quieftfaict des extremes eft egal dceluy qui eft faict du

milien ,iceux ¢rois nambres feront proporsionnaux.

s Oient trois nombres propor- 9
tionnaux A2 Becomme Bd A
C, & foitfai& D egala B.il eft 6.
cuident par la precedente que le B
produictde A par C,feracgal au §
produict deB par D cefta dire D
au produi@ de B parfoymefme, 4
d'autant que B & D font pofez €
egaux. '
- Pourlafeconde Eartic,la mefme demonftration fe feraqu’en

" lafeconde partic dela precedente.

PROPOSITION xXI, :
Lesnombres plus petits de tous cenx quiontla mefme vaifon
auecicenx, mefurent egalement lesnombres qui ontla mef-
me vaifon, ceft & [gauoir Lantecedent Lansecedens ¢ le
_ confequent leconfequent, )

Oientles nombres plus petits:
JCD & EZenla raifon d6nee 1

desnombres A aB. Ie dy t}uc C C——— D
D melure le nombre A egalemér T
comme EZle nombre B.D’au- E, -7 Z
tht que par Thypothefe cesnom- A 6
bres font proportionnaux , fca- B s
"woitCDaEZ commeAaB &
entrecuxguflicomme CD3 A ,ainfiEZiB. Jeeux CD& EZ
plus petits, fonu ia pactie ou parties des plus grands A & B parla 4.
dec: liwe: maisils fontla mefme partie par la 21, definition de cefwy,
& nopics mefmes parues: carfi C D & E Z eftoient couppez en
Mcfimes partics, c'eft d fjauoir CD ca CLID,& EZ e ET, TZ;
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leurs parties detechef C1 & E T auroicntl'vn 3 Fautrelamefme
raifon que CD a EZ. parla1g.du . Evpar ainfine feroient pasles
minimes , c’efta dire plus petits de cefte raifon CDAEZ, Par
ainfidonc C D & E Z font partie diceux A & B parlas 4. de ce Liures
Et par confequent par la trosfieme definit. de cemefme ils mefureront
les nombzes A & B: Et egalement C D antecedent mefurera le
mefme agtecedent, comme EZ confequentmefurera B cqpfi~
quent parla i, definitionde ceftuy , c'fta dire le plus petit des deux
fremicrcment propofez mefurera le plus petit des deux autres &
e plus grand d'iceux deux premiers , melurera le plas grand des
demiers. '
Fautnotter que ce theoreme ne fe peut demonftrer parnoms
bres en raifon multiphce , d'autant quelle produictoufiours I'vni-
téauec vnnombre en fes minimes parties: Ainfi donc 2 &6 com-
bien qu'ils foient minimes de 1 & 15 de mefme raifon 1ls ne les
mefureront pas pourtant : parqhoy ne faut pointeftimerqu'en fa
raifon multiplice les minimes foient pris pour nombres:mais tang
feullement en raifon de nombres , icelle n’eftant pasfimplement
desnombres d' Arichmetique : mais efle elchet entres les quanti-
tez continues & difcretes , comme aufli & conuerfe. :
Cecy foitauflinoté enla fuivante & en quelques autres qui

. *eraieront de telles raifons. ,

PROPOSITIOM XXII.

S'il font trois nombres, ¢5 autant d’autres, les deux pris en
mefine raifon: ¢ que leur proportion foit perturbee, on
meflee: aufii envaifon egalle ils feront proportionnanx.

. P .

A

Oient wrois nombres ABCG. . = .. 4

8 autres trois D'E Z les deux

yris, en mefme raifon mais d'vn

ordre mefl{ , fcauoircomme Ad

" BainfiB 3Z, & comme B con-

fequenta quelque autrechofe C

ainfi foitquelqué autrechofe D d

E aate t. Ie dyqu'en raifon
egaleAclti Ccomme DA Z, -

73

‘m.g o0 W

L

s
Cecyferappporte 4 lax3.ducinqdieme , & patsant ic n'en feg
-gay autse demonitration, . o .
/ H ]

-
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PROPOSITION XXIII. ‘ \
Les nombres premiers entre eux font les plus petits de tous cenx
qui ont la mefme raifon aucc iceux,

Oient les nombres pre- 'S
iers A& B.le dy quils A
font minimes en leur railon, s
"Quesilsne font, foient ('l B e e
<ft poffible) donnez des plus | PSS G

petits en mefme raifon fga- € ——————
woirCD. D'autam que C & D -

D font minimes iceux mefureront A & B qui ont egalement
wné¢ mefme saifon ; c'eftd fgavoir Cantecedent mefurera A, &
D confequent mefurera B par la 21. de ce linre. Dont s’enfuyura
que C mefurera A parautantd’vnitez que D mefurera B, Soient
icelles viiitez E s Puis que C & D mefurent A & B par les vnitez
%: Le mefme E mefureraiccux A & B parles vnitez diceux C &
D parla16.de celinre. Car E par C produiét autant que C parE:
Jceux donc A & B ne feront paspremiers puts qu'ils font mefu~
rez du nombre E contre Uhypothefe ce quine fe peutfaire: A iceux
donc A & B premiers entre cux ne {c peuuent donner nombre’
plus petits ayans lamefme raifon auec iceux.

~

PROPOSITION XXIIIL = )
Les nombres plus petits de tous ceux qui ont la mefme 1aifon
auec iceux, font premiers entreenx,

SOicnt les nombres plus petitsdela . . .° 8 i

raifon donnce A & B.Ie dy iceux A -

eftre premiers en cux.Que silncle font, N T
foirdonné le nombre Cquiles mefure, B s

s'il eft poffible. Autant de fois donc que 2

C mefurera A foiéreftimees autant d'v- - C '

nitez en D, & autant de fois quelemef D oy i
me C mefurera B autant foient eftimees E - ,
d'vnitez e E : doncques C muttipliant D fera A; & mul-
" tipliant E fera B. Si donc C multipliant D fai® A &B; A 3
B feracommeD 4 E par Ia 17.de ce linre , lefquels font moin-
dresque A & B (veuquiils font multipliez ) & en la mefine rai-
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fon ( contrel'hypothefe) Cequine peut eftre. Parquoy il ne fe

i pourra donneraucun nombre qui mefure 1ceux A & B, & pout-
tant ils feront premiers entre eux. ‘

PROPOSITION XXV.
isi deux mombres font premiers entre eux,celuy nombre qui me-
fure U'vn ou Lautre diceux , [era premier asec Lantre laifié,

SOient les deux nombres pre- 7
miers entre eux A &Bdefquels A

Fvn fgauoir B foit mefuré de C. Ie é
dy que lemefme Caureflé A%ra B emeemcemne
premier t Que suls ne font pre- 3

* miers entre euxfoirvn antre ng- C
bre D qui les mefure., D'autant D
que pat 'hypothefe D mefure C, & C mefure B, I} s’enfuinra par
1a premiere commune fentence de celinre que D mefureraR:Osle mef=
me D mefure auffi le nombre A, le nombre D le- nombre D me-
furera donc I'vn & l'autre (gavoir A & B: A & B nefe trouueront
doncpas efire premiers commeil a efté pof¢; cequi ne fe peut
faire. Parainft le nombre C mefurant I'vades deux A ou B fera
premier a {autre laiff¢. )

PROPOSITION XXVI.
Sideux nombres font premiers i quelque autre nombre,celuy

quifera engendré d'iceux fera aufSi premier an mefme.

Oient deux nombres 2 8

A & B vn chacun pre- B
miersd quelque autre n6-. -
bre G, & dela multiplica-
tion delvn parl'autre foit
produit D : Iedy que le Z o :
mefme D ferapremieraumefme G. Que ficela n'eft, foit quel-
que nombre E quimefure. s'il eft poflible, iceux D & G. Parce
aufli que E mefure G I'vn des premiers A & G, iceluy E fera pre-
mier audemeurant A parla precedente. Et foient autant dvnitez
en Z que E mefure de fois D, parainfi E multipliant Z prodmé
e mefme D : mais parla conftru&tion A & B font D, Si doncce
gt:i eft faict du premicr A & du quatrieme B eft egald cequi efk

it dufecond & troifieme E & Z ; Il feraparla19.deceftyy AL E
un

H ij

gy o>
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comme Z 3B, Plus veu que E & A ont efté demonftrez eftre
premiers; s feront aufli les plus petics nombres de la raifon don-

" nee (parla 23.de caliwre. Le nombre A mefurera donc Z ainfique E

meflurera B parLi 21. dece linre. Maisle meime E mefurc le mefme
Gquaceftépofé premierd B : Il s'enfuiuroit donc que E mefu-
reroitles deux G & B qui ont efté pofé premiers,ce qui ne e peut
faire. Iln'y a donc point de nombre qui mefure G & D, parquoy
ils font premiers. '
PROPOSITION XXVIIL

si deux nombres font premiers enrreng , celuy quieft engendré
del'vnd'icenx [era premier a I. antre,

Oient deux nombres premiers 3 < 4
I'vnd lautre A & B, I'vn diiceux A B
fcauoir de A {oit fait G:Iedyque 9
G eft premiers a autre B. Soitpofé G
D egala A. D'antant que A eft pre- : 3

{era premier au mefme B.Deux nombres donc fauoir A& D(qui

font premiers d quelque autre D)font G.Donc parla 26.de ce linre

Yengédré diceux foit G, ferapremicr au mefme B:Car G cft fai
dela multiplication de A par D egaux,qui eftle mefme produi&t

?uc celuy qui cft fai€t del'vn driceur, {gauoir de A multiplié par
oymelme. Sidoncdewx nombres, ¢re. .

PROPOSITION XXVIIL :
Si deux nombres a deux nombres font premiers tous deux en-
Jemble al'vn ¢ Pautre : aufii les engendreX d'iceux fevons
premiers entre eux. . .
Oientlesdeuxnombres AX B A s

iG&D,fcanoir A& Bi G, & 5
A & Ba D preiniers entreux: Ie B sm——msmeee.
dy E & Z eftre premiers entr’eux, 15
D’autant que les deux A& B font E
premiers a quelque autre G, celuy '3
?uifcra engendréd'ceux,fgaucit E G o
erapremieran mefme G parls 26. 4

dece lime, Semblablement poutce D
11:: A & B font premiers i D, auffi :
ferapremicra D par lamefineproe 7 smemmsmam—

)
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pofition. Lesdeux donc G & D eftans premiersd quelque autre E
font vn copofé d'iceux,c’eft 4 fcauoir Z qui eft premierau mefine
E parlamefine 26. de ce liure, S donc dewxc nombres a dewx nombres ¢orc,

PROPOSITION XXIX,
si deux nombres font premiers entre eux, ¢g multipliant vu
chacun [oyme[ine en engendre quelqu’vn, ceux qui feront
produicts dicenx [eront premiers entre eux.Que fi les nom-
bres propo(eX au commencement mujtiplians ceuy qui font
produictsen font d autres, icenx aufSi feront premiers en-
tre eux. Et toufiours enniron les extremes aduiendrala mef~

me chofe . » ~

Oientdeuxnombres A & B 3

premiers lefquels fe muli- A
pliansI'va bautre facent G & D: 9
mulciplians derechef les pro- G —m—memrem—s
duidts facent E& Z. Iedy G & 27
D eftre premiers, commeaufi E
E &-Z. Drautant que le nom- 4
bre Geft fait de I'vn des pre- B eem—soemmanme
- miers A &B, iceluy fera premier 16
alaucre B parls 27 decelivre, Et D
femblablement parce que le 64

fera premicr 4 A par L mefine prop. Les deux donc A G feront

remiers aux deux B & D f¢anoir va & lautre 4 I'vn &
Sl'auu'e. Le nombre donc qui eftfait des premiers A G fga-
uoir E,fera premier 4 Z qui eft faict-des tﬁtnicrs, par la pres
cedente. Ettoufiours fi A & B muluplians iceux E &Z produign’
quelques nombres,iccux produiés feront trouuez premiers felon

lademonfirasion de la precedente. Sidoncdens nombres ¢,

, PROPOSITION XXX, ‘
si deux nombres [font premiers entreenx , aufSi tous denx en
Jemblement feront premiers anec wnchacun diceux. Et fi
tous deux enfemblemens a quelgu'vn diceux [ont premiers
entre eux, aufliles nombres qui [ont pofeX au commence-
ment, fons premiers enste eux.
. R iiij

’

P

D



Eremens D'Evcrine,,
Oient A B & BG premiers 6

S entre eux.Iedy queletout 1
AG eft premier a 'vn des | B
deux , comme & A B. Que gy
silne l'eft: Soit quelque an . D
tre nombre D qui les mefure: D'autant-que D mefure le tout
AG &lefouftraict A B il mefureraauflile refte B G parla 2. com-
mune fentence. T ellementque A B & B G neferont premiers{con-
tre Yhypothefc) ce qoine fe peut faire. Pour le fecond pofons le
tout A G eftre premicrd A B: Iedy AB 4 BG eftre premiers,
&'ils ne le font, {oit D quiles mefure; Si donc D mefure les deux
A B & B G, mefurera auffi le tout A G : majs il mefure auffi A B:
Donc A B & A Gnefont premiers { contre ce qui ¢ft pofé) car
D les mefure ; ce qui eft abfurde. Patquoy il ny aura ancun nom-
bre quimefure A G & A B, il feront donc premiers.

PROPOSITION XXXI.

Tout nobre premier eft premier & tout nibre qu'ilne mefure pas,

5
G

SI lenombre A eft premier & ne mefure <7
B,Iedyque AaBfont premiers. Slils A sm————e—ns
nele font quelque ndbre G les mefurera, T

Premierementdonc G mefurera A;cequi B —_..._._._
ne fe peut faire , parla1a. definitiondecefiy. G
Carfi G eltegald A, il nemefurera pasB que A ne mefure pas

par Ehypothefe : 11ny aura donc aucun nombre qui les mefure, E¢
parainfi A a B feront premiers.

PROPOSITION XxXxxI1,
Sideux nombres ¢ multiplians 'vn Lautve , en font i antre
Et quelquenombre premier mefure le produict diiceux, ice-

buy wefurera anfli Uy ouLautre dicenx qui orit efté pofil_

au commencement,

3
1 . . A
L Oientdeux nombres A & Bde la mul- 6 .
uplication defquels foir produi®t G le- B . s
quel foit mefuré par vn nombre premier 12
D.Iledy que D mefureral'vndiiceyx Aoy G ———eemrmmm—s
B. S'il ne mefure A, D & A ferong pre- 3
miers par la precedente. Autant de foisque D e
D mefurera G, antant foient d’vnitez en E: 5

Doncqucs D mulipliantE fai& G,comme E s
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A muliipliant B fai& le mefime G par Phypothefz : Les nombres
donc font proportidnaux fzaunoir Ad D comme Ed B par la 19.
dece linre: Cat ce qui eft faict du premier A & quattieme B eft
egala celuy qui eft f2ict dufecond D & troifiefme E : mais veu
que A & ont efté monftrez premiers, iceux feront minimes de .
leur raifon parla 23 de ceftuy. Et partant mefureront iceux B E ega-
lement parla ax. deceftny, cefta (cauoir Fantecedent A mefurera
Vantecedent E |, & le confequent D mefurerale confequent B, ke-
quel B eft!'va des deux A & B qui eft mefuré par D,

PROPOSITION XXXIIIL

Tout nombre compofé fera mefuré de quelque nobre premire.

SI lenombre A eft compofé, ilfera 27
mefuré de quelque nombre parla14. A
definition, Et foit de B, laquelne foit pre- 9
_ mier, il eft certain que quelque autte B =————————
nombre ( comme G) mefurera B: Iceluy Yo

G fera d6c premierou quelqu'vnleme- G
fircra,lequel finalement fera mefuré feulement par I'vnité, &
ceftuy cy fera premier: carlesnombres entant que nombres ne
fe diuifent pas infiniement. Doncpar la premiere commane fentence
.‘f celiure ,ce nombre premier mefurera A Tout nombre compofé
oné. :
PROPOSITION XXXIIIL

Tont nombre oa eff premier, ou quelque nombre premier le
mefure. o _
*Autant que toutnombre ou eft premier ou eft compofe:
Dmais le compofé eft mefuré par quelquenombre parls prest
cedente. Toutnombre doncoueft premier ou quelque nombre
premier le mefure, .

PROPOSITION XXXV.

Eftans donneZ autant de nibres qu'on Youdra trouuer lesplus
petits nombres de tous cenx qui auront la mefme raifon anec
, icenx, ’
Hv

'



EremeNs DEvciripe,

Oient propofez troisnombres 6
SA B G defquelsil fauttrouuer A -
Jes minines en leurs mefmes rai- 8 .
fons. 8'ils font premiers , nous B e
aunons ce qui eft requis parla 21. de . n

«i liure, S'ils ne font premiersfoit G
Jeur plus gride mefure D: En apres 3
autant de fois que D mefurcra E e
4
z
€

iceux A B G,autant {oient d'vnitez
aux nombres E,Z 1, I'ordre eftant
gardé. D'autant que D mefure
vnchacun A, B, G, par les vnitez' 1

d’vochacun E, Z,1,il s'enfuiura T

parla 18.de ce Liwre que les engen- K M

drez A,B,G, auront lJa mefmerai- - L . .

fon queles multiplians E Z I: Ie dy outre plus que ceux cy {ont
les minimes de Jaraifon desnombres A B 5. Que fi on pouuoit
donner des nombres plus petits de mefme raifon, foient iceux
T K L, lefquels par ce moyen mefureront egallementiceux ABG
pariaar. deceliure. Qu'ilsles mefurent donc par les vnitez de M;

_conuerfement aufli M mefurera iceux A B G par les vnitez. de .
T K L par L2 16 de ceftwy. Mais veu que T multiphant M fai& A, &
femblablement E mulapliane D faictle mefme A, il s’enfuiura par
La19. decelinre que ce qui eft faict du premier E & quatrieme D
fera egald ce qui eft faict dufecond T & troifieme M : Et pour-
tant iceux nombres feront proportionnaux, feaucit Ea T com-
me MiD:MasEeft pofrplus grandque T, lenombre M fera
doncplufgrand que D : Et pourtant "M ferala commune mefure
dliceux A BG laquelle eft plus grande que D quiauoic efté pofé
plus grapd, ce qui eftabfurde. Il n¢ fe peut donc point trouner
de nombres plus petitsque E Z1 en laraifon des propofez A BG:
lefquels EZI pour cefte caufe feront minimes de la mefme raisd.

PROPOSITION XXXVI.

Dewx nombres effans donneZ , trouuer le plus petit nombre
quicenx mefurent. ‘ :

] L eft certain que quand de deux nombres iucg#ux le plus pétit
mefure le plus grad,ceftuy cy ferale plus petitnombre mefurd
diceux: Cat s'ily en auoit vo plus petit le plus grand nombre

\
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mefureroit le plus petit: Ce quelt impoflible.

Mais files deux nombres A B pro- 3 4
pofez font premiers entrecux, ils fe- A B
ront les plus petit en leur raifon par la 12
23. 7 Etpar awfi celuey qui fera fai&
del'va par lautre G fera mefuré de F
I

mefuré defdi&s deux nombres: Car
#ily enauoitvn plus petit commeF, H P
iceluy eftant party parles deux nom- ) 3
bres propofcz A &B.donneroit deux Z E
autres nombres plus petits que A & B & qui auroient la raifon
diiceux propofez paria 19. de ce linre. Et par ainfiles mefmes pro-
pofez neftant pas les plus petits en leur raifon , ne {eroient point
premiers entre eux : ce quieft contre lapofition. Que files pro-
pofez font compofez comme H P,foient par les plus petits nom-
bres en leur raifon comme Z E par Is precedente. Le produict du
¥remier H multiplié par le quatrieme E fera egal au produict du
econd P par le trofieme Z par Ls 19 . de ce liure. Et ferace produict
fsauoir T mefuré des deux nombres propofeg& trouué minime,

&

. Car s'il y en anoit vn plus petit, 1celuy eftant party par H & par E,

ou par P & par Z déneroit desndbres plus petits quiceix quatre
nombres. Tellement que Z E ne feroient pas les pus petitsenla
meflme railon de H P: Ce qui eft contre la pofition. Si doncdeux

nompbres {ont premiers entre eux, le produiét de v par bautre

feralenombre mefuré des deux S'ils{ont compofez, le produict

diceux par leurs minimes, en mefme raifon, fera le nombre )

~ therché, qui {era mefuré des deux compofez: Ce produict s'en-

tend dela multiplication du premier propofé auccle fecond mi-
nime, & dufecond propofé auecle premier minime, felon l'og-
dre de quatre nombres proportionnaux.

PROPOSITION XXXVII,

Si dewx wombres mefurent quelgue nombre , aufiile plus petit

quiceux mefureront,mefurerale mefme. - Zn
SOicnt deuxnombres A & B quimefurent G D
‘?nclque nombre G D, & qui mefurent 6
uffi E minime produi&t deux mefmes. Iedy E
?uc E mefureraaufli G D. Quesilncle me- 2 3
urc il en {era pantie ou parties par la g.dw 7. A === B e

B

!
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Soit donc pofé quil mefure de G Dyle plus grand nombre Z
delaiffant G Z moundre que foymefme E. Dautant que les deux
A & B mefurent E, ils mefurerontaufli Z D qui eft mefuré par E
parla premiere commune fentence. Mais ils mefurent auffile tour G D
par Phypothefe ils mefureront donc le refte oufouftrai® G Z par
laz. commune fentence qui eft moindre que le mefme E, lequel E
auoit efté pris pour minime : Ce qui nefe peut faire. Par ainfi
donc E mefurera GD. Si donedewx nombres, ¢oc.
PROPOSITION XXXVIII.

 Plufieursnombres eftans donneZ trouuerle plas petit nombre
lequel iceux mefurent.

SOient trois nombres propofez 12

"D ABG,prenons parla 36. dece live D emm E

vn nombre minime que A & B me- 7 ——
furent, & foictD. Si le troifieme G 3 4 6.

mefure aufliD, nous auons ce qui . A == B G oo
cltrequis , & dy que D eftle mintme. Que s'il ne left , en foit
donné quelque autre plus petit comme E lequel tous les trois
A B G mcfurent : D'autant que 4 & B mefurent E & que les me-
fures 4 & B mefumgnt auffi D, ceftuy cy eftant plus grand que E
ne peut donc eftre minime,ce qui c({contrc la pofinon.Lenom-
bre E n’eft donc point plus petit que D.Mais fi le troifiefme G ne
mefure point le mefme D, foit pris vn nambre minime que G &
D mefurent quifoit E. D’sutant que 4 & B mefurcnt Dils mefu-
reroraufli E (que D mefure) par la premiere commune fentence. Les
trois donc 4 B G mefurent E, lequel par ce moyen Ie dy eftre
minime. Que s'ilnel'eft, enfoicpris vnautre Z moindre que E.
D'autant que A B & G mefurent Zles deux A B mefureront le
mefme Z. Et pourtant parla 37.deceliurele minime D (que A B
mefurent) mefurera auflile mefme Z:Drautantaufli que G & D
mefurent le mefme, & parlamefme 37.le minime mefuré driceux
GD, quieft E mefure aufli Z & que E cﬁdplus grand que Z, il
senfuiuroit que le plus petit feroit mefuré du plus grand, ce qui
nefe peut faire. Le minime donc mefuré des trois A B Gfera E.
Par femblable progreflion {e ferala demonftration de tous autres
nombres propofez. Ques’ily a encor vn quatrieme ndbre quine
mefure E:Il faudra trouuer par la 37. de ce liwre vn minime qui foit
mefuré de E & du quatrieme nombte, & celuy la ferale nombie
defiré, Etainfi detous aurtes nombres fuiuans.
Fin pv SePTIESME LivRig

¥
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LE HVICTIESME LIVRE
DES ELEMENS DEVCLIDE.

PROPOSITION I.-

$i tant deombres qu'on youdra [ont continuellement propor-
tionnaux » ¢g defquels les extremes foient premiers enfeme
ble,ils font les plus petits de tous ceux qui ontla mefme
raifon anec icenx, ‘

Oient quatre nombres AB G D ]
continuellement proportionnaux,
defquels les exeremes A & D {oient-
remicrs enfemble. Iceux quatre ng-
res fontles minimes de laraifon d6-
nee. S'ilsnele font , foient donnez de
plus peries EZ I T lefquels veu qu'ils

12

|

18

i‘

27
font fuppofez eftre enla mefme rai-
fon que A B G D, ils feront cgalemét .
parlar4.duy.commeAiDainfi E 3 S ?

T. Mais A 3 D font premicrs par
Yhypothefc, & minimes par ls 23, ds _
" 7. Ceuxcy doncmefureront E T qui ontla mefme’ raifon egal-
lement,par la21.dw 7. Il senfuiuroit donc que les plus grands
~mefureroient les plus petits,ce quine fepeut faire. A B G D font
donc minimes deleur raifon en cefte multitude qu'ils fonr.

|

e SR

H=NmD O ® >

' PROPOSITION . II.

' :fiaiiuer autant de nombres quon voudra continuellemé: pro-
portionnaux minigcs en lavaifon donnee,

-
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Oiten nombres minimesla rai- . 1y
Sfon donnee Aa B parla 35.du 7. 9 Z i
Et A fe multipliant foy- mefme face 3 G=— 36
G,& Bfe multiphant foy-me(me fa- A -— 2] e———
cc E.Aufli A & B fe multiplians'vn ‘4 D —— 48
Yautre facent D. Iedy que GDE B -— 16 T e
fontles minimes dela raifon don- ) — 64
nce.Que finous endefirons quatre, K o

A multiplians G D E face Z I'T, & B multipliant E face le qua-
triefine K.Iceux auffi Z 1 T K feront quatre minimes en !a rai-
fon de Aa B. Mais d'autant que A multipliant deuxnombres A
& Bafait G& D, ilferapariary. dey.comme A & Bainfi Gd
D: Erd'autant que les deuxnombres A 4 B multiplians B font
D &E,ilferacomme AdBainfi DAE parla18.dw 7. GDE font
donc proportionnaux. Ie dy aufli quil font minimes : veu que A
& B font minimes , ils font aufli premiers parls 14.dw 7. Pource
auffi que fe multiplians eux mefmes ils font G & E,ceuxcy feront

_premiers par la 29.du 7. Eveftans Res exuremes de G D E, les trois
G D E {eront minimes des nombsesayans lamw ¢fmeraifon auce
iceux parla precedente

Secondement, d'autantque A\mu.ltipliant.'G DEFHRZIT, -

ilferagarlar7.de 7. comme Zil& IaT comme GaD & Da
E. Outreplus d'autar.t que A & B multiplians E font T &K, il
feraparlat8 du7. AdBcomme TdK:mais ZAI & I4 T ont
efté monftrezcome AaB.Z I T K feront donc proportiGnaux:
ils feront -aufli minimes enlamefme raifon. D'autant que A & B
font premiers, iccux multipliansles produicts G E ont f2i& quel-
ques autres nombres fcauoir Z & K: Ceux-1a auffi fer5t premiers
Par la feconde partie dela 29. dw 7.comme auffi les extremes des

“‘quatre ZITK : Ceux-cy doncferont tous minimes ayanslamef
me raifon que A a B par L premiere dece liure. A

Mais d'auzant que par la 29° dw 7. cela aduient toufiours enui-
ronlesexremes, 4 & B multiplians lesdprodui&s ZK enferont
dautres premiers, qui feront extremes de cinqg nombres propor-
tionnaus : Etpartant parls premieredeceliure tous lescing feront
minimes enlamefme raifon. Et ainfiinfiniement.

Iirefulteque siil y atroisnombres continuellement propor-
tionnaux minimes d'vne mefme raifon les extremes feront quare
xez: Carles extremes detrois {c font de la multiplieation d'iceux
A & B par cux mefmes. o
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PROPOSITION 111

sitant de nombres qu’on Youdra font continuellement propor-
tionnaux, ¢o les plus petits de tous ceux qui ont la mefine
raifon auec iceux; les extremes d'icenx font premiers entre
WX . -

4

S Oient autant de nombres qu'on s
voudra 4 B G D continuellemét 4 K ——
roportionnaux & minimes en 2 Cime 1
eur raifon. Je dy que leurs extre- E == = § L ———
mes A & D font premiers entr’eux. 3 Hoeoee 13
Soient prisdeux minimes decefte F 9 M e
mefme raifon E & F parld 35. du 7. I — 27
Iceux feront premiers parla 2.4.ds 7. N —
Puis apres de ceuxcy parlaprecedente  ABG D. c

foientprodui&ts enla mefmeraifon KL M N : D'autant que E
& F femultipliaus font C & I, & multiplians ces produidts ils

fontK & N, icecuxdoncK & N font premiers parla2g.duy : Et

ource que K & N ( exeremes ) font premiers, tous les quatrs
K LMN font minimes de cefte raifon par L premiere de celinvez
mais 4 B G D fontaufli propofez ( parlhypothefe) minimes de
cefte mefme raifon 4 BGD;Ceuxcy donc {ont egauxd KLMN,
autrement ils ne {eroient point minimes. Les nombres donc 4 D

(egaux aux extremes KN ) feront premiers comme K& N.
§i §tmc tant denombres qu'on voudra, ¢re,

Refulte que s'il yaquatre nombres continuellemeng pro-
pertionnaux minimes d'vne mefme raifon , les extremes ferony
cubes. Carles extremes fe font de la multiplication des racines
E F parles quarrez C I poureftre faits cubes comme K N,

PROPOSITION IIIT.

Effans donnees tant de raifons qu'on Youdra amx plus petits

" nombres ,trouser ausant de plus petits nombres ayans les
vaifons donnees, ¢ qu'ils [oiens continusllemens propors
sionnaux,
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S Oient en nombres minimes pro- 3 3
pofees les raifons 4aB:GiD AL =— T = N
& E 3 Z. Soit pris vanombre mini- 4 ,
melquifoitmeluréde B & Gparla B ~—— . 4
36.du 7.Et autant de fois que B me- 2 1 e—— §
-fure I, autanc dé foisaufh 4 puife G ==
méfurer T: Erautant de fois que G 3
mefure Iautant de fois D pui&]c me- D 6 .
" furerK : Mais E mefureK ou non: 2 K (o]
Ecfoitquille mefure, & que autant E ——
de fois que Z puiffe mefurer L.Mais 5 1§
pourautant que 4 & B egallement Z L -~ M

multipliez ontfai¢t T & I, & G D muldpliez par vn mefme ont
£2i@ I &K : Et derechef E & Z multipliez par vn mefine ont
fi@ K& L;feraparlatry.dvy. AaBcommeTdl, & GiD
comme 13K & aufli E4 Z comme Ka L. Les quatre donc
TIKL font aux raifons donneas & continuellement propor-
tionnelles. Ie dy encor qwils font minimes d'autdt d’autres nom-
bres ayans ces mefmes raifons. S'ils ne le font, foient trouunez, sl
eft pollible quelques autres plus petics comme N § O M refpon-
dantvn chacund vachacunde T IK L. Puis que A i B eftcome
Nai S,le nombre B (quiaefté pofé minime ) mefurera S parls
1. dw7. Semblablement ven que G A D eft commeS 2O, le
nombre G mefurera S. Donc B & G mefurent $ qui eft plus perit

ue I( quia efté pofé minime ) mefuréde B & G. Ce qui eftab-

urde. On ne peut donc point donner de nombre plus petits que
TIK LenlanifondiceuxAdB,GiD, & EiZ,

Poutle fecond, pofons que E ne mefure point K, Soit par ls
36.du 7. pris vn nombre M mefuréde E & K. Maistel queftK &
M, tefle partie foitT du nombre S & T de N. Or autant de fois
que E mefure M , autant de fois Z puifle mefurer O. D-autant
queK IT mefurentegallementM SN, ilferaparla18.ds7. T d
Tcomme N2 $: & 14K comme §d M:Maiscomme TA1& I
aK,ainfiaeftémisAdB & GdD. DoncquesAaB & GaD fe-
yont comme N 4 § & $3 M, Et parlamefme prapofirion comme E 4
. ZainfiMa O; (car E & Z mefurent egallement M & O par
Uhypotbefe) Les quatre donc N S M O font continuellement pro-
portionnauxayans mefmesraifonsque AdB, GaD& EdZ.Ic
dy aufli quils font nombres minimes en ces mefmes raifons.
_"Que s'ilsnele font, foient s'il eft poffible trouuez autres nom
bres plus petits , & foient P R CF, Or puis que ceux-cy font ez

: mef-

/
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melmestaifonsque A B, GD & EZ, & ccux-cy mefine parlhy- .
pothefe font minimes ; Il s'enfuiura que B mefurera R comme A
mefure P, & G mefurera R comme D mefure Cparla 21. du 7.

Par ainfi B &G mefureront R.Parquoy le nombre minime I me-

furé de B & G mefurerale mefme R parls 37.du.
Etdautantque I eftd K 3

e¢dme RaC,celtifeaucir A=~ T e No= P

comme G a D, Aufli par 4

viciffitude I 4R fera cam- B ==—=-- 4 8
meK d Cparls 13.du 7. 2 Jea §—. R
"Or I mefure R aufi K G — 12
mefurera C. Outre plus E 3 6 M—-.C

~ mefurelemefme C: cat E D mme K aer—
& Z font minimes de la rai-

fon d'iceux Ca F par ls 21, E' e 1§
“du 7. Les nombres donc K [} O —P
& E mefurcront le mefme Z - -

C. Et pourtantle nombre M minime mefuréde K & E mefire-
rale mefme Cparla 37.dw 7 : Creftd {gavoir que le plus grand me-
furera le plus petit, veuque P R CF font fuppofez plus perits
quiccux N $ M'O, Ce qui ne peut eftre. Tellement donc que
les quatrenombres N § M O continucllement proportionnaux
font minimes ayans lesmefmes raifons donncesde A B,GD &

£

ADVERTISSEMENT. .
V'aychangd les caratleres de cefte feconde demonfira-
tion, d'autant gw'en la premiere E eftoit pofé mefurer K , ¢

en celle-cy non.
PROPOSITION V,

Les nombres plansont ensre eux la vaifon compofee de leurs

cofkeX.

Sbicm les deux parallellogrammes A B

ABCD & CGHE ¢quian lcs:/l I G
Sileplusiong coftédel'vn C Geltau p C F
pluslong cofté de l'autre C D come

B Cau plus petit CEles parallelogra- ' l
mes feront cgaux par la16. de ce Linre, B H

- Mais fi CG a plus grande; raifon d
PCqueBCi E E d%. la quantité de F Gauflile paralicllogrixqe

\
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C H excederatautre A C en mefme proportion que laraifon du
cofté G Cd D excedela raifon de BCa CE: c'eftd fgdnoir du
parallellogramme F H, lequel F Hamefme raifonau parallello-
ramme E F comme la ligne CFalaligne FG parls 1. ds 6.
%’oyli donccomment laraifon des parallellogramme equiangles
del'vnalautre depend de la raifon de leurs coftez.:

PROPOSITION VI,
sitamt de nombres qw'on voudra font continaellement propor-
tionnaux , mais le premier ne mefure pas le fecond: ny anfii
ancun des autres ne mefurera pas aucwn autre.

SOicnt ABGD continuel- 16 4
lement proportionnaux: Si A Z

A ne mefure B, aufli B neme- 24 é
furera pasG,nyGD:Carles B 1
G

raifons del'vaaTautre font de 36 9
mefme. Mais fi on difoit que T
enlaiffant quelqu'vnles extre- 4

mitez fc pourroient mefurer, D
comme A & G:Soient donnees en nombres les raifons minimes
lesraifons de A B G paria 35.dw 7. lefquellesfoient ZI T :lesex-
wremes Z & T par ls 3. de ce linre feront premiers: Le nombre Z
ne mefurera donc point T. Maiss pource que A B G font autant
denombres que Z1 T &que tous deux deux font pofez en mef~
me raifon: ilfera parls14.dw7. A3 G comme ZiT. OrZne
mefure point T, il s’enfuiura donc que A ne mefurera point G.

"PROPOSITION VII. .
s:tant de nombres qu'on voudra font continuellement propora

tionnaux:mais le premier mefure le dernier,il mefurera anfii
- le fecond.

S Oient les nombres continuellement A —;—
proportionnanx ABG D , defquels le 6
plus petit A mefure Pextreme D, & s'il ne B ememamsens
mefure point fon prochaia B, il ne mefure- 12
rapat aufli I'extreme ny aucun des antres G
parlaprecedente. Ce qui eft conurelapofitié, - 24

§i douc tant de nombres, ¢, D
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PROPOSITION VIII
Sientre deux nombres tombent des nombres continuellement
proporiionnaux , autant quw'ily en asra entre les deux , au-
tant en tomberont continuellement proportionnaux entre
d’autres ayans la mefme raifon auec iceux.

Oient entre deux nombres A B autres nombres G D conti-

nuecllement proportionnaux. Soitaufli Ed Z comme A 4B,
Iedy qu'entre E & Z peuuent tomberautant de nombres gonti-
nuellement proportionnaux quentre A & B. Soientdonc par ls
2., de ceftwy pofez autant de minimes que A G D B ayans la mefme
zaifon aucciceux, & foient IT K L. I 4 L fera donc comme A
4 B en raifon c%lc parla14.du 7.: Orpource que E 4 Z eft com-

meAaB:EJdZ{eracommeIdLparlatt.dug. Iceuxdoncl &
L mefureront E & 7. ( ayans mefme raifon ) egallement parla2t.
du 7. Orautant de fois 3 1 2

que Imefure E,que T A —- I o— E —
puifle mefurer autant 9 3 é
defoisM&K ,N:& G —-- T e M ——
Ics autres de mefine fi 27 9 18
plus yenauoit. D'ay- D - K - N

tant que I T K L, . 81 27 54 .

mefurent egallement B L ——— Z ——
EMNZ; parviciffitude I mefurera T comme E mefurera M
{ouilferales mefmes parties ) & T mefureraK comme M me-
furera N, &K lenombre Lcomme N, Z parlag.dw 7. EMNZ
fontdonc proportiohnaux par la 2.1. definition du 7. & autant en
nombre comme I TK L. Etpourtant font de mefmed AGDB
aufquels les n3bres ITKL one efté pofez egauxennombre & en
me{meraifon. Autant doncqu'il ¥ en aura de continuellement
proportionnaux entre A & B autant entombera entre E & Z fui~
uant lapropofion,
PROPOSITION 1IX,
si deux nombres font preiviers entre eux , ¢ entreiceux tom-
bent des nombres continuellement proportionnaux ; antant
quitombent entre iceux, autant encor tomberons de conti-
nucllement proportionnanx entre byn ¢r-lantre dicenx ¢,
bynité. " ‘ ~

1ij
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SOicnt A & B premiers, 27 27
Jentrelefquels tombent 9 Meo—m A —
des continuellemet pro- 3 Te— 36 36

portionnauxG & D.ledy 1 Z — 12 N—G
ueentre iccux A& B & E—= 4 K ——- 48 48

Tvnité€ tomberont autant ] o= 16§ —Doceeme
de continuellement pro- L — 64 é4
ortionnaux. Soit I'vnité O —-<B e

& foientles minimes delaraifon A'd Glesdeux Z 1 parla2. de
ceftuy’cy. Apres foient de mefmeles trois TK L, puis les quatre
M N,$ O. D’autantque ceux-cy fontautantque A G D B & mi-
nimes.en la mefme raifon par Phypothefe: Et ceux-cy minimes par
1.deceftwy: Vn chacun donc fera egald vn chacun. Or pour ce
que Z mefure T parfes vnitez & T, M par les mefmes felon les.
demonftrations delaz. dece linre. Et aufli 'vnité E mefure Z par les
mefmes, il senfuiuraque EZ'T M fent continuellement pro-
portionnaux: comme femblablement EI L O. Et puis que A
eftegald M & B 4 O,il s'enfuiura que entre Al'vnité E tomberde
L Z, & entre B & la mefme vnité tomberont L I. Mais pource
?ue entte E& AGDB(ouMNSO)les dcgrcz de proportid

ont egaux en nombre ({gauoir G & D en vne'forte & ZT ouIL
enlautre ) 1l s’enfuiura que entre I'va & lautre 4 ou B, & 'vnicé
pourront tomber autaut de continuellement proportionnaux,
commeilsentrouue entre 4 & B, -

]

PROPOSITION X,

si entre denx nombres ¢ Pnite'tombent des nombres conti-
nuellement proporsionnaux, autant en tomberont de contis
nuellement proporvtionnanx entre icenx denx nombres.

I entre A & B, & I'vnité 27
G tombent deux nom- ’ 9 A ——
bres contnuellement pro- : 3 E o 36
ortidnaux, le dy au’entre 1 Do 12 K
esdeux 4 & bentombe- G == 4 T commm 48
rontautant. Par les vhitez Z — 16 L e————
donc quv 5 mefure D, par : B R 64

Iesmefmes D mefurera E, . -
& Emelurera 4. dinfiferade Z & I, Dongcquesle nombie B
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fe multipliant foy-mefme fai& E & D multipliant E fai& 4. Ainfi
fera de % & I. Or D multipliant Z fai& T. Les deux D& Z
multiplians T fontlesdeux K L. D’autant que D multipliant D
& Z en afai@ deux antresfeanoir E& T. I(lfcra par lax7.dw 7.
Ed T comme D 4 Z. Mais pource qucles deux D Z multiplians
vamefme T fontK & L, lenombreK d Lieracomme D 4 Z par
la18.ds 7. Mais D multipliantlesdeux E & T afai®t 4 K : Il fera
donc £ aKcomme E3 T & pourtant comme DAZ, OrK Al
acfté comme D a Z.1lferadonc 4 iKcommeK 2L parla11.
du . Semblablement puis que Z multipliant Z & D fait 1 & T,
T alfcracomme D 3 Z, Mais le mefme Z mulupliant T &1 faict
L &B.LaiBferadonc comme T [ par la 17.5:: 7. & pourtant
comme D aZ. Mais £ 3K %K a Lont eft¢ comme DiZ, &
pourtant 42K ,KaL’, L3 B feront comme D 4 Z proportion-
naux : Entre 4 & B donc{ontautant de proportionnaux comme
eatrelesmefmes 4 B & I'vnité parias. J: ceftuy.

PROPOSITION XI.

Entre deux nombres quam’{_e/l vn nombre milien proportion-
nel. Etle quarréan quarré alaraifon double qu's le cofté

au coffé.

SOicnt deuxnombres quarrez 4 S

& B & leurs coftez G & D. 3 A

D'autant que G eftle cofté de G ——- 1
?uarré ‘A, lequel G fe mulupliant 4 E

oy-mefme far® A parlatgdefinitic D —— 16

dv 7. Semblablement le cofté D . B -- s

fai B : Pofons G multipliant D face E. D’autant que G multi-
Pliant G&D fait 4 & E. 44 Efera parla17.ds 7. comme G
a D. Semblablement D multipliant les deux D & G fai& les deux
E & B. EdBfera parls mefine propofitioncomme Ga D. Mais 4
dEacfté comme G 2 D.Doncques psrls 11.dws. A3E & EAB
feront come G D : Entre 4 & Btdbera doncle moyen propor-
tionncl E. Ecpource que 43 E eftcomme Ga D & que laraiss
du premier A autrotfieme B eft double delaraifonde 4 3 E ([lar
la10. definition du 5. 1e quarré donc 4 aura au quarré B 1a raifon
double du cofté G aucofté D. : -

iij
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PROPOSITION XII, '
Entre deux nombres cubes font deux nombres milieux propor-
sionnaux. Etlecube au cube dlaraifon rriplee du cofle au

cofté, ,

Oient deux cubes 4 17

& B & leurs coftez G 9 A —
&D.G {e muldpliant fai& 3 E e 36
E & muldpliant D fi& G — 73 T —
Z.E:D fe muliplide faict 4 Z 48
1:mais G &D multiplids D == - 26 - -
Z facent T&K. TiK 1 64
feradone comme GaD ‘ B

parla18.ds 7. Etd'autant que G multipliant G & D fait E & Z:
E& Z feradonccomme G a D parla1y. dw 7 Et veu que G muk
“tipliant E & Z parls 20. definition du 7. & par la conStruttion failt A4
&T; A& T{leracommeE d Z parlayy.dw 7. & par confequét
commeGaD.OrTiKaeltdcomme GaDj;donc 43T &
T dK feront comme G i D. Et d'autant aufli que D muldpliant
GDfai@ Z1:Z ferailcomme G4 D. Semblablement D mul-
vipliant I fai¢t B parla 20, definition dw 7. mais multipliant Z faict
. K parlaconfiruction, K 4 B feracomme Z d T parla17.du 7. & par
confequentcomme G D : Mais 44 T & T aK ontefté come
GaD:Iceuxdonc £ 4T, Ta K, & K4 B feront proportion-
nauxcomme G 3 D, Enurelesdeux cubesdonc 4 & B tombent
deux milicux proportonnaux enlaraifon de G 42 D : Etd'autant
ue 4 4 B quatrieme 4 laraifon triplee de-4 4 T fecond par la 10.
jq‘im'tion du5.Le mefme cube 4 aura doncau cube B la raifon tri-
ple du cofté Gaucofté D. :

PROPOSITION XIII.
Sitant de nombres qu'on voudra font continuellement propor-
tionnaux , ¢g- multiplians v chacun foy-mefme, en font
q»e.’ques autres 5 Cenx qui font produicts diceux feront
proportionnaux Ef files nombres premierement pofe mul-
tiplians apres les engendreX_en font quelques autres; iceux

aufi feront proportionnaux, Et cecy aduiendra toufiouss
enuiron les extremes,
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SOicnt le$ nom- . 2 ac
bres proportid- A p,._4'_4 16 P

naux 4B Gqui {e

muldiplians eux-
mecfmes produifent ﬁA_‘ E—_ r_& 2

D EZ ; ceuxcy S22 o128 2
fer6e quarrez. Puis 8 l_._;64- P26 S
- P21

AB G multiplians G
DEZ produiront
1TK qui feront '
cubes par leurdeﬁni:iOn.PuisRut les quarrezDEZ ontl'vn 4 lantre
laraifon double deJeurs coftez 4 B G ils feront proportionnaux:
Et d'autant aufli que les cubes I TK ont I'vna l'autre la raifon
triple de leurs co(}lez ABG parla precedente , ils feront aufli pro-
portionnaux. Outreplus 4B G multiplians I T K chacun le fien,
ceux qui en prouiendrone feront aufh proportionnaux. E¢ ainft
infiniement, B

Ceftederniere particule me femble conuenir an fens dela propofition,

v
K1 - X
' Ry

‘PROPOSITION XIIIIL

Si'vn nombre quarré mefure vn nombre quarré, anflile cofté de
I'vn mefurerale cofté de Pautre. Et [ile cofté ded"vn mefure
lecofté de Lautre, aufiile quarré mefinerale quarré.

Ve le quarré 4 mefure le .9
quarré B, & le cofté de 4 3 A ——
. fait G, & le cofté de B foit D: G 18
G multipliant D fait E, & {e mul- E .
tipliant Foymefme faict A par[hy- 6 36
pothefe. Donc parlaly.duy. A AE D B: —

{eracomme G4 D, Mais 4 mefure B extreme, il mefurera donc
Efon prochain parlay. deceftwy , & pourtant G mefurera D : car
AaDaeltécommeGiD. ‘
Pourlefecond, Que Gmefure D (les chofes ainfi conftruites)
Iedy que 4 mefure B, D'autant que G & D comme 44 E,& Ed
B par la17. d7. Etque G mefure D: Doncques 4 mefurera le
" ‘mefme E, & par confequent le quarré B, lequel quarré eft mefurd
~deE parlav.com. fent.du 7. - _
: ' 1 iiij.
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PROPOSITION XV.

$i vn nombre cube mefure Y nombre cube , aufii le cofté de
I'vi mefurerale cofté de Lautra Etfi lecoftéde I"vn mefure
le cofté de lautre, anfii le cube mefurera le cube.

V¢ leiombre cube 4 )

mefurc le nombre cu- . 4 Ar—t
be B.G &D foient les coftez 2 E r— 5
lefquels fe multiplians eux G—— 8 T s
mefmes facentles quarrez E 4 Lt 4y
&1 parlars. definstion du 7. D pmd—st 16 K25
entre lefquels {oit le moyen T bt
Z par la 11. de cefiuy. Iceux B8t

aufli G & D muluplians Z
facentlesdenx T & K moyensentreles deux enbes 4 & B par ls
12.decelinreenlaraifonde G & D, D'autant que A mefure lex-
treme B, il mefurerafon prochain T parls 7. de ceftwy, Mais Ad T
acfté comme Gi D. Donc G mefurera D,

Maintenant finoas pofons G mefurer D (les chofes ainfi di-
fpofees ) d'autantque A eftd T comme Gi D & que G mefure
D, il s’enfuiura que A mefurera T & T mefurera K & K mefure-

2 B: Parquoy A felonla 1, com. fent. dwy. mefurcra le mefme B.
Sident vn cube, ¢re.

PROPOSITION xVI.

§i ‘ynnombre guarvé ne mefure pasvn nombre quarré , anfiile
cofté ne mefurerapasle cofte’ Bt file cofté ne mefure pasle
cofté; aufli lequarré ne mefurera pas le quarré.

CArﬁ le cofté mefuroit Ie cofté, le quarré aufli mefureroitle
?uarré par la feconde partie de la 14. decelinre Etpourle regard
delafeconde partie de cefte propofition , Sile quarré mefuroitle

quarr¢, auffi le cofté mefureroit le cofté par la 1. parsiedelamefme
14. decelinre. ‘ A .

PROPOSITION XVII

§i'»n nombre cube ne mefire pas wn nombre cube, anfii lecoftd |

L4
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deP'vn ne mefurera pasle coftéde Lautre. Et fi le coffe ne
mefure pasle cofte, anfiile cube ne mefurera pasle cube.

: CAr file cofté mefuroitle cofté, aufli le cube mefureroir le cu-

- be, parlaz. partie dels 15. decelinre. Et pour le fecond, Si le

cube mefuroitle cube , auflile cofté mefureroit le cofté par la 1,
partie deia mefine prepofirion 15.

PROPOSITION XVIIL

Entre denx npmbres plans femblables eft vn nombre milicu
proportionnel , ¢ le plan aw plan & la raifon doublee dis

cofté de femblable raifon aucoftede fimblable raifon.

Oient A & B femblables 2
nombres plans les coftez 12 G
de Afoient GD & de Bfoient A é
EZ. Gmultipliant D faict A, 18 D —
& E multipliant Z £2i@& B parls 1 e 3
17.d» 7. Gferadoncd E come 27 E

DaZ parlazas.defin. ds7. En B -9
apres D multipliant E face I: : Z it
D’autant donc que D multipliant les deux G & E en faiét deux
fgauoir A &I;A'd Ifera parla17.de 7.comme G E.& pour cefic
mefme caufe d’aurant que E multipliant D & Z fai¢t 1 & B I fera
_daBcommeDaZ, Adoncferad IcommelaB. Lenombre doc
IHeramoyen proportionnel entreles nombres plans A & B. it
drautant que A 4 B alaraifon double delaraifon quiilaal par iz
- 10.defin. j:‘ 5 1l s’enfuiura que le mefme A aurad B laraifon dcu-
ble de G 4 Elaquelle aefté monftrec egalic Alaraifon de Aa L.

PROPOSITION XIX,

Entre deux nombres [olides femblables tombent deux ombres
miliewx proportionnaux : £t le folide au folide femblab’e
alaraifon sriplee du coftéde femblable raifon an cofle ce

blable 1ai
femblable raifon: Iy
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Oient deux folides fem- 2 I's 24
blables A,Bles coftezde G = K =——A
A foient GD E, deBfoient 3
Z 1 T.Gmultipliam D face D — 1. 48
K : Z mulupliant I face L: 4 M——N
dautantque GDEX ZIT E = '

fontcoftez de femblable rai- 4 14 96
fon parlazr.defin. dv 7. Les Z —-— L s
nombresplansK & Lferont  * ¢

femblables : entre*lefquels 1 ——eme- 192
tombera par la precedente 8 B

vamilieu M, faiétde D par T ==—eee
Z : Mais E & T quifont{emblables coftez multiplians M font
N&S,veuque GAD&DiEcftcomme Za1&I4 T parvi-
cifcitudefelonla13.dw 7. Ga Zferacomme DA T & E 3 T. Et
venaufli que D multipliant G &Z fait K & M;K ferad M come
GaZ parla1y.de 7. Semblablement pource que Z mulupliant
" D & Ifai& M & L; M fera par la mefine propofision & L comme
Dail: MaisG 4 Zaeftécomme Dal. Doncques Kd M fera
commeM i L proportionnauxen laraifondes coftea G 4 Z.
Outre plus, d'autant que E muldphane K ( qui eft produict des
. deuxcoftez D & G ) fait A parls 18.defin. du 7. & E multiphdc
Mafait N:Ad Nfera parlaty.de 7. comme Ka M. Sembla-
blement veu que T multipliaut L { quii eft produiét des deux au-
tres coftez Z 1) fai& B, & mulripliant M a faik S,celuy cy fera 2
B parlz17.dw7.comme M4 L, & par confequent A AN & S4B
commeKiM & Ma L enlaraifondes coftez G 4 Z. Et pource
ue lesdeux autres coftez E & T multiplians M font N & §; N
?ctai S comme le cofté Eau cofté¢ T: Entre A & B donc font
deuxmoyens N & § enla mefmeraifon des.coftez Gi Z: ceft
4 fcanoir AdN, N 4 S comme § 4 B. Ectd'autantque A premier d
E quattieme 4 la raifon wiplee de A d N {econd par la 10, defin.du..
Yceluy A folide 4B séblable folide aurala raifon triplee du cofté G
aucofté Z oudeD dIoubien de E AT coftez de séblable raifon.

PROPOSITION XxX,.

Si entre denx nombres tombe vn nombre miliey proportion. .
nel, iceux nombres feront plans femblables.
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SOit entre deux nombres A & B vn milieu proportionnel G,

Ie dy que A & B {ontnombres plans femblables: Ce que nous

demonftrerons premiemierement en raifon pure & fimple des
nombres , celt d dire non multiplice.

Oient donnez par Is 35. dw 7. 3

deux minimes D E en la raisg 18 D
diccux A G B, Ceux-1a mefure- A ——— 4
ront A & Gegallement, & G & B 24 E
auffi egallement par la21.dv 7.Au- G —— 6
tantde fois que D E mefureront A 32 Z e
G autant foientd'vnitez en Z, & B ——e—e 8 .
autant de fois qu'ils mefureront G 1 —
& B, autant {oient d'vnitez en I,
Pource que D multpliane Z fai&t 2
A: & E multipliant I fai& B les’ 14 I e———
nombres A & B font plans, &leurs B ———m— 6
coftez D Z, E 1. Mais puis que da 21 ¥

premier D & (}uatricmc Ieft pro- —
dui® G,& dufecdd E & troifieme 6 E

Z eftprodui&t lemefmeG: DAE A —— 2
fera parls 2. partie de la 19.du 7. .
commeZal:Etparlarz.duwy.en

vicifcitude D4 Z comme EdI, c'eft 4 dire proportionnaux.
Les coftez donc D Z & E I'font des nombres plans A & B fem-
blables par la 22. definition du 7,

Secondement en raifon multiplice { qui eft du continu au dif
cret) Soit entre deuxnombres B & A vn milieu proportionnel G,
Pource que laraifon eft multiplice le plus petit A mefure B extre-
me, parquoy par la 7. deceliwre il mefurera auffi fon prochain G, &
& Glemblablement mefureraB, car ils font proportionnaur.
Autanr de fois que le moindre A mefure G, autant de fois I'vniré
D puifle mefurerle nombre E : Et autant de fois donc que D
mefure E, antant de fois Gmefurera B: parainfi & en vici(%itudc
D mefurera A comme E mefure G; & encor D mefurera G cGme
E mefure Bparla15.dw7. Autant de fois que D E mefurent 4G,
autant foient d'vnitez en Z. Semblablement aurant de fois que
les mefmes D E mefurent GD autant(o1ent d'vnitez en 1.Pource
que foubz D & Z eft compris A & foubs E& Ieft contenu B,
iceux A & Bfontnombres plans, defquelsles coftez font D Z &
E I, Ecpource quedes extremes B & Ieftfait G& de E & Z eft

D——.—-_
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fai&k le mefme G, les quatre ﬁtandcurs D a EcommeZil
font proportionnelles parlarg. du 7. Par vicilcicude donc felor ls
1¢.d» 7. les coftez feront proportionnaux, fgauoir comme D4 Z
amnfi Eal. Iceuxdonc 4 &5 feront nombres plans {femblables.
parlaza. definitiondw 7.

PROPOSITION XXI,

Si entre deux nombres tombent deux nombres milieux pro pa;-
tionnaux, les deux nombres feront folides femblables.

QOient A & B deuxnombres G & D milicux continueilement
proportionnaux. Iedyque A & B font {olides femblables.
Soient parla 2. deceliure pris trois minimes E Z Ienla raifon de
A G DB.Lesextremesdoncd’iceux E & I font plans femblables
ar la precedente. Soient maintenant les coftezde Eles deux T &
K: &dellesdeux L & M. Etveu que parl’hypothefe EZI{ont
enlaraifon de A G D, parraifon egalle E I ({ra comme Ad D
parlaxg. dwy. D'auantage veuque E Z I font minimes, ils mefu-
reront A G D egallement par ks 21.dw 7. Mais autant de fois que E
I mefureront A &D,autant {foient d'vnitez en N. Etautant de fois
quliceux E I mefurerongles autres G & B (qui ont mefme raisG)
autant foient d’vnitez cn S, Car veu que T & K fontles coftez de
Elequel pris parles vnitez dunombre N faict A;Ils’enfuiura que
“TK N feront les coftez du folide A par la 18. definition du 7.

Semblablement L & M font 3
1, lequel pris par les vnitez de 3 N ——— 27
Sfaid B, parquoy LM S fe- T weeeeme 9 A ——
ront les coftez du folide B 3 E —— 36
parlamefine. A &B ferontdoc K mmmemme 12 G ——
folides. Et pour monftrer 4 y 48
quils font femblables d'autit L =r—— 16 D ——em
ue E muldpliant N & § a 4 I — 64
'&A&G:%Ia‘.Sfctaparla M —— 4 B ——
17.dw7.comme A i G, Mais S —

comme A 3 Gainfi parlhypothefe Ed Z & Z 4 1. Mais pource que
Ealalaraifon doublede Ed Z porlsio. deff. do 5.Et double de
cellede T AL ouK 4 M qui font les coftez par la 18.dece livre; T
aL &K i M auront doncla mefme raifon que EdZou Z I ; &
arcantlamefme.de Ad G ouN i S, qui ont efté monftrees eftre
es mefmes : Ainfidonccomme Ad Gainfiont et Nd S & T

o = 2



Livre HvicTresue, 7
i L &K 2 M quifont coftez proportionnaux du folide A aux co-
ftez dufolide B,lefquels (olides paria 22.deff.dw 7.ferons séblables.
Ce quil falloit demonftrer.

Cefte propofition pour euiter prolixité n'cft point demon-
ftree enlaraifon muliiplice d'autant que parlaprecedéte & quel-
ques autres la demonfiration s'en pourra aifément faire,

PROPOSITION XxXxII.

Sitrois nombres font continuellement proportionnaux , dontle
premier cft quarré, aufi le troifiefine fera quarré,

SOicnt trois nombres continaellement pro-
portionnaux A B G, d'autant qu'entre les, A s—————
extremes y a vi moyen , iccux extremes (erdt 3
nombres Flans femblables parlszo.dece linre. B —msema
Parquoy file premier eft quarré, le woifieme :

auffi pour eftre fon femblable ferafon quarré. G

PROPOSITION XXIII

8i 7uam nombres font continuellement proportionnaux,dons
¢ premier foit cube, anufii le quacrigfme fera cube.

s
r~Ecy fedemonttre par le a1 de celinre, A 4

CCarﬁ entre A & B font conftituez deux 12
milieux proportionnaux, il s'enfuiura que B s————m
A & D feront {femblables folides. Si donc A 18
eft cube, le quatriefme auffi pour cftre fon G
femblable fera cube, 27

‘ D

PROPQSITION. XXIIIIL

_§idewx nombresont 1a raifon entv'eux quw s vyn nombre quarsé
avnnombre quarré, ey le premicr eft quarré , anfii le for
con fera quamé, - T ‘
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Ve les deux nombres A & B 4 16
ayent la mefme raifon que les A ——— G =———
quarré G & D. D'aurant  qu'entre les 6 24
deux G & D eft vnmilieu proportion-
nel par latx, dece linre. Il y aura auffivn 9 36

milien proportionnel entre A& B par B e—me D o
148, dece lewre : carils ont vne mefme.rai‘on.Destrois doncle pre-
mier A-eft quarré ; auflile troifiefme B fera quarré par la22. de ce
linve.

PROPOSITION XXV.

sidenx nombres ontlaraifon entr'eux qu'a yn nombre cube &
i nombre cube, ¢~ le premier eff cube, aufiile fecond fera
enbe. C

Vedeuxnombres A & B 8 64
. ey ayentlaraisd quele cube A G
Gau cube D,&que A foit cube, 12 96
Yedy queB eftanfli cube. Pour
cequeentreles deux G& D qui 18 144
font cubes tdbent deux milieux .
proportionnaux par la12.de ceftuy 27 216
autant en tomberontentre A& B D

B (qui ontla mefmeraifon) parls 8.deceftuy. Mais df&;juatte con-
tinuellement,proportionnux le premier eft cube,auffi le quatrie-
mc B fera cube par la 23. decelinre,

PROPOSITION xXXVI.

Lesnombres plans femblables ont laraifon entreux ,qw'a yu
nombre quarré 3 vn nombre quarré,

S Oientles nombres plans fem- 18 9
blables 4 &B.Puis quilsfont A D
femblables plans entreiceux t6-- . 24 T 12
bera vnmilieu comme G par ls G E

18.de cestwy. En apres foieng mis 32 16
wrois minimes DEZ en laraifon B weeem Z

de 4 GB,les extremes D & Z {eront quarrez commé i refulte
delaz, deceftwy. Et pource queparla 14.dv 7.4 ¢ft 3 B en naifon
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egale comme D4 Z , & que ceux-cy font quarrez ; Il s'enfuiura
que A 3 Bauratelle raifon que le nombre quarré ) au quarré Z,

PROPOSITION XXVIL

R Les nombes folides femblables ont laraifon enrenx qu'a vn
nombre cube 4 yn nombre cube,

Oient 4 & B folides fem- 16 8

blables ; entre icenx donc 4 G
tomberont deux milicux pro- 24 1z
Bfrtionnaux E&Zparlarg. E 1
z

celiave. Soient donnez autit 36 18
de minimes GIT D enlaai- T -
fonde AEZB parlar. dece 54 i 27
liwre: Les extremes G&Dfe- B
rontcubes comme il refiltedels mefine 2. Et puis qu'ils font tous
proportionnaux, par raifon egalle 4 a B fera comme G A D. par
{a14.de ceftwy. Doncques 4 & Baurontlaraifon entreux qu'a le
cube Gaucube D. Lesnombres folides done, ¢re.

Refulte fi deux nSbres ont entr’cux la raifon d'vn quarréi vn
unarré, ils feront nombres plans femblables. Ets'ils ont I raifon
*vanombyge cube 4 va nombre cube, il feront folides fembla-

bles. '

Rcfulte auffi, fi quelque nombre multipliant vn quarré ne

$ai& vn quarré, iceluy ne fera quarré,

FiN pv HvicTissME LivyReE,



LE NEVFIESME LIVRE
- DES ELEMENS D‘EYCLIDE.

PROPOSITION PREMIERE,’

Si deux nombres plans femblables (& multiplians Pyn Fautre
en engendrent quelqu’vn, iceluy produitt fera quanré,

S Otient deux ndbresplans {emblables 6 36
A& B. Lenombre 4 multipliant B 4 == D wmeeme
face G.Ie dy que G eft quarré. Le ndbre

A {e multipliic foy-mefme face D quarré — F
parla19.deff.dsy. Etpource que 4 mul- 24 144
tipliantles deux 4 & B, en faitt deux B ——— G ———
DG;PaGfleracdme Ad Bparla17.dwy. Pourceaufli qwentre
deux plans femblables A & By avn moyen proportionnel par la
18. dw 8. & entre D & G ayansla mefme raifon y aura auffi vo mi-
licu parlamefine pro. & foiticeluy E : mais le premier D (des trois
proportionnaux DEG) eft quarré,auflile troifieme G fera quarré
parlaza.de 8.

PROPOSITION II.
si dewxnombres fe multiplians U'vn Lautre fontvn quarré,
iceux font plans femblables.

Oient deuxnombres A & B: fe mul- 2 4

tiplians v lautre facentle quarré G. A = D e
Lenobre A fe muldipliant face le quarré
D: dantant que A mulipliant les deux —
A% B.cnfaigfdcuxD &G: DiG fera 8 16
comme AdBpar la16. dv 7. Et pource B w——= G

wentre les deux quarrez D Gy avn moyen parla 11. du 8. & en~

tre A & Bayanslamefme raifon y aura aafli vo moyen parla 8, dw
8. Mais fientrelesdeux A & Bya vn moyen, iceux A & Bferont
nombres plans femblables par la 20. du 8.

PROPOSITION IIIL
si vn nombre cube fe multipliant [oy-mefine en engendre
quelqu"ys yLengendré fera cube,

Le nombte
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E nombre cube A fe mukiplidt foy-mefine face .

B; Iedy que B eft cube.Soit du cube A le cofté €4
G, lequel multiphé par foymefme face D.Le mefme B . sormmemen
cofté donc G multipli€ par Dfera A parlazo. doff. 32
du 7. Donc G mefurera D parles vnitez du mefme _—
G, &'parles mefmes D mcfurerale.cube A& aufli 16
Pvnicé mefurera @ parles mefmes vhitezde G, Les R
quatre donc A D G & I'vnité font proportionnaux, 8
car ils font equemuluplices. Semblablement yeu A e
que A mefure B par fes vaitez, & I'vhité mefure A 4 .

les mefmes,I'vnitéferad Acomme AiBMais D

entre Uvnité & A font deux milieux, comme auffi 2 s
entre les equemaltiplices qui ont mefme raifon. G ~aem

Entre A donc & Bfetrouncront deux milieux parls

8.d» 8. Le premier donc A des quatre propottion- vnité
naux eft cube parlhypothefz, aufli le quatricme B fera

cube par lazj. du 8. - o

" PROPOSITION IIIL
'$i wnnombre cube multipliant vn nombre cubeen fengendre

quelgs’yn,{’ engendré fera »fcubc._

LE cube A multipliantle cube B face 3 C &4

G, femultiphant foy-mefme e D, A =D .
Iedy que Geft cube. Drawrant que A. 12 96
multipliantlesdeux A& Bafaid D &G, = e v

*Dferad Gcomme Ad B par laiz. du 7. 1B Y44
Mais pource quentre les deux cubes A —— | ——
& B font deux milicux parla12.du8.anfli 27 216 .

entrelesnambres D &Gayans la mefme B ——— G w=——eme
raifon feront deuxmilicux parls 8. dw8.Mais D eft chbe parlapre-
¢edense, capil eft fait du cu.lfe--A. Sidonc des quatre proportion-
naux le premier D eft cube, aufli le quatrieme G fera cube par I
25.du8. : . C ’
PROPOSITION V. .

$i ynnombrecube multipliant guelgue nombre, f1ict yn cuze,

sufisle mulriphé fera cube, K
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SI le nombre cube A mudipliane 8 ' €4
quelquenombre B fait G; Ie dy A br]

que Bferacube. A fe multipliant{oy-

me face D : pottce que A multipliant — —
A&BRi&D & G; D 4G feracéme

A 4B parlary.duy. Evpuis %uc‘ D-eft - T
cube par la3.dece linve(carile :f3i&t du 27 . 216

cube A) Gaufli cft cube parlhyporhefe, B G
entre G & D romberont deux milieux parle11. dece linre. Done
*entre A & B qui ontla mefme raifon tdberont autant de milicux
. parla8.de8. Maisdes ﬂguatrc proportionnaux le premier A eft
cube par Phypothefe, aufli le quatrieme B feracube parls 33.du 8.,
- . "PROPOSITION WI,
i vnnombre [¢ myltipliant foymefime ik wn cube,iceluy fers
cube. S - R .
L E nombre A {e multipliant foy-mefme 8
facele cube B, & multipliantlecube B A
face G : Iceluy G fera cubeparla20.deff.dp | =mmmremsmmeeee
7. eftant fai& des deux multiplications d'i- =S me———mme—
ccluy A. D'agtant que A multpliant les | 64 .
deuxB& Aa faitt lesdeux B& G:GdB B wemtimmcnimincas
feracomme Bd A parla17.du7 Maisfiles - amemm—————
deuxB i Aontlaraifonducube G awcube = ——————————
B & qicle premier B foit cube, auffile fe- ¢z
cond Aferacube parla25.du8. UG e,
L 4

.. _PROPOSITION vIL ,
sivn nombre compofé multipliant quelque nombre produict
. quelgne nombre., le produilt fera folide. .~

SOit le nombre compofé A [ gt 48 ;
lequel multipliant Bface G: D A~ G
IedyqueGeftiolide:car Aeftde = -2 > 8 . -

compolé, quelque autte leme-” E deoaem B sl

furera parla 1'4.'1_#}{:4 7. Et foit ceft antte D quimefure le mefme

A par les vnitez du nombre E. D’autant que deux nombres D

& E fe multiplianseus-mefmes font A lequel derechef multiplide:
Ba fai& l'autre G : Iceluy donc G proucnant de trois D EB fe
rhultiplians eux- mefmes feranombre folide park’x&l:fdn . Ee.
- los eoftez diiceluy feront D EB, - o -

-

Pl



AN
Livre NEevFIirsmYy. - &2

PROPOSITION VIIL

Sidepuis I vnité font tant de nombres qu'on vowdra cétinuel-
lement proportionnaux 5 le troifieme depuis [vnité fera
quarvé, ¢ tois les autres qui en entrelaifféront vn: g0 le

© quarrieme fera cube ¢ tows les autres qui en entrelaiffe-
rout deux : maisle feptieme fera cube ¢ quarré enfemble,
¢ toss les. ausres qui en emerelaifferont cing.

» : ’ - wnitd
Oient depais 'vnité continuellement propor-

tionnaux AB G D E Z:1edyquele troifieme 3

B apres ['vnité & lesautres D & Z (en entrelaif~ A
fant vn ) feront quarrez : Etle quatrieme G&les -~ 9
-antres Z &c. (en entrelaiflant toufiouts deux) fe- B
ronfcubes: Etle feptieme Z & autant qu'l s’en 37
trouuera (enentrelaiffant toufiours cinq ) feront: G =
cubes & quarrez enfemble. Drautant gue P'vaité 81

" mefure A par fes vnitez., elle mefurera toutautrer D
nombre fuivant par les mefmes vnitez’de A ; veu 243

qu'ils fone continucllemér proportiednaux. Doné  E s
A e multipliant foymelme fai lc quarré B. Mais: -~ 726
_fourcc‘ que dgs,trois BGD lepremierB ek quarré Z , ~
ctroifieme D fera aufli quarré par la 22.de 8.~
Semblablement fe demonitrera de D E Z & tous autres fuitans

?ucD eltant quarré le 3.Z fera ahfh quarré. Daudtage veuqne A
e muldphianc ki€t B & muldipliant B fai& G csluycy feracube par
ls20.deff. du 7. Et fides quatre proportionnaux le premier G cft
cubo auflile quatrieme Z fera cabe parle23. du 8. Etainfi infinie-
ment fera demonftré en tous auttes ndbres fuinans continuelle-
ment proportionnaux. Mais le mefine Z a efté demonftré quarré
& tousautres &n mefme ordre veu que lefeprieme eft toufiours
Temis par lG_tmIiﬁcme & quatrieme. Si donc depwis [vmite, Grc.
- +=- : PROPOSITION IX.
Sidepuis Lwnité [onttant de nombres qu'on voudra continuel-
~ lement proportionnasx, fi celuy qui fuit I'vnité eft quarre,
- auflitous Les amtres feront quarreX . Qe fi celuy qui [hit
Tnicé eft cube,anfli soms les autres feront cubes. - -
e : Kij

e —
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Oient depuis Ivnitélesnombres ABGDEZ - wnité
cogrinuellement propostionnnaux. Soit le pre-
micr} pres I'vnité A quarré, rous les autres aufli -
feront quarrez; & s'il eft cabe, tous les autres
feront cubes. Fremicrement puis que Pvaneé mul-
tiplic A par fes vnirez, & A parles mefmes voRez
" multiplic B ; celuy cy {era quarté parla1g. deff.du 7. Z -
& A eft auffi quareé par[hypothefe. Mais comme Ad B, ainfi A 3
G & GaD &¢, Sidonc'esdeux B & G ont laraifon des quarrez
AiB, &quele ﬂcmicr B foit quarté ., auflile fecond G fera
quarté par la24.dn 8. & ainfi G D & les {nivans, Mais fi A cft
cube, d'autant que femblabblement I'vnité mefure A, & A me~
Jure B& B le fuivant G & ainfi confequemment &que A ¢ft cull
par Ehypothefe fc multipliant foymefme faict B : Ils'enfuiura parls
3ideceiwre que B fera cube. Mais commePvnitéd A, ainfi Ad B,
& B i G &des fuivans de mefme quiferont en laraifon des cubes
AA4B. SilepremierBeft cube, lefecond G fera aufli cube arls
25.du 8. & fi Gleft, D aufli J¢ fera & les autres fuiuans, _

, PROPOSITION X. . (
sidepuis P'vnite'y atant de nombres qu'on youdra continuel-
-lemens proportionnaux , ¢o* celuy qui eft apres Lvnité ne -
 Joit pas quarre; ny aufiiaucun des autres ne fera pas quarre,
exce‘pn{_le troifieme depuis U'vnité e tons cepx qui enen-
trelaiffent va. Que [i celuy qui eff apres I'vnité neft pas cu-
be , ny aufli aucun des autrcsne fera cube s excepte{ le qua-
trieme apres ['vnité ¢ tows ceux qui en‘entrelaiffent dewx.

|

roQw >

Oientapres Pynité les continucllemét propor-.. . = wnit€

tionnaux 4 BG D EZ , & quele quatrieme 4 .
prel'vntté fcauoir A ne foit goi.,m; quarré, Iedy. A =
que nul desautres n'eft quairé finon le woifierne . . 9 -
apres|'ynité & les fuyuans quicn entrelaiffenton, . B, semie—me

fcauoir B D Z &c.Etfi Aneft pointcubeauflinul. - 27
esautres ne feracubefinonle quatrieme G& les G wem—e
autres qui en entrekjfferont deux , fcauoit Z, &c. -~ - 81
Pource quetous fonzmpdrtii’)nahx BDZ &c.fe- D ememsene
rontquarrez parls8.dece fiurs. Ca- fiquelque'an. 245

tre pouusit eftre 1uarré foitG: Ceftuy-cyfetzd B E smmmsromen
comméBd A &ALvnitécommeilrefilsedela gudu - - * 729
; , t z
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Donc A i Bauralamifon de'G 4 B.Si doncle premier B eft quar-
£é efecond A fera quatré par la x4.§§. cc quifera contre I'hy-
pothefc, & quinefe peut faire. & - )

. Pourlefecond, fi A iveftpointcube, foit donné, sl eft pof-
fible, quelque autre cubée d'entre iceux hors mis G quatrieme Z

- &e. &foit D. Drautantque D3 Geftcomme GiB& Bi A, file

premier D cft cubg,le quatrieme A fera aufli cube parls 23. dv 8.

contre ce quiclt ﬁzppofé, cequine peut eftre. Semblablement

parlazg. dw 8. cecy fera cmdent comme du quarré,

>

PROPOSIEION XI.

si depm‘t.l'mite’ font tant de nombres gw'on Youdracontinuel-
dement proportionnaux , le plus petit mefurele plus grand
par quelgw vn de ceux qui font aus nibres proporsionnanx,

Oient apres Ivnutd continuellement pro- . wvnité
ortionnaux 4B G D, ledy ‘?uc le plus pe- 2 .
tit izuoir A mefurcleplus grand fcauoir Bou A s

GouD,parquelqu'yn d'iceux A, BouG.D'au- | 4
tant qu'dd font proportionnaux , autant de fois B ———— ——

quel'vnitd mefure A, autant de fois 4 mefure ]
B & Baufli G &c. E par vifcitude parlazs.ds 7. G :
- autant de fois que I'vnité mefure B, qurant de ~ 16

fou A mefuré G: mais'vnité mefure B parles D -
vaite® d'iceluy B, parainfi donc A mg(ﬁ:c G parles vnitez du
mefme B, Ouatre'plus par raifon egalela mefine vnité (era 3 G
comme Ad D parla14.dwy. MaisTvnité mefure G par G mefme:
Lenombre donc A mefurera D par le mefme G. Et femblable-

" ment en autanr de nombre quon voudra cela fera manifefté par
lamefine 14. propofition du 7. o

PROPOSITION XxII.

sidepuis Pymité y atant de nombresqu'on voudra contingel-
lement pm,tiq:maux » autant de nombres premiers que

_ mefurentle dernier,anant anfSi mefureront celuy quicft li . .
plus presdelvnisé, o ’

. - K iiy
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SOient apres I'vnitd continuellement vnité
proportionnaux les nomghtres 4 B G D:
& que le ngbre premicr c@ime E mefure
le dernier D, Te dy quele mefme E mefure
A plus proche de I'vaité. Que fi E nele
meclure pas, ils feront premiersl'vn 4 Fautre
parla3t.dn 7. Erdautant que 4 B G D font
apres_ I'vnité “continucllement propor-
tionnaux A {e multipliant foy-mefme faict
B, parainfi B Eferapremierparls 27. du
». Maispource que A multipliant B afait E..—— :
G,aufli G fera premier au melge E par la 26:-dumefme.Semblable-
mentinfiniement A muldpliant G fai&t D+ par(}_‘uoy afi DA E
fcra premier par lamefine propofition. Doncques E ne mefure pas
D commeila efté pofé, cc quieftabfurde. Le nombre donc E
.mefure le mefme 4 plus prochain de l'vnité, «

g (¥
»
~ ,WI

v o w >
&
N
El

PROPOSITION X1II.

Si depwis I vnisé font tant de nombres Gw'on voudra continuel-
lement proporionnauze , ¢ celuy qui oft apres Pvnité st
nomdre premier 5 aucun antre ne mefurera point le plus
grand, excepteX_cewx qui font aux nobTus proportionnaux.

*

SOicnt depuisi'vnité autantdenom- ‘ vnité
bres quon voudra contiuuellement 3 _
"proportionnaux ABGDP Et le plus A mm——— T s
{»rochc del'vnité A foitndbre premier: | 9. .

e dy quenulantrenombt ne mefurera B m—wim I e
Ie plus grid D excepté ceux mefme qui 27
font propofez proportionnaux;: Carsil G q—s== Z s
cftait poflible que quelque autre puiffe 81, ’

mefurcr D, pofons eftre E,qui {era pre- D E e
mier ou compofé: Sileft prepueril mefurera auffi A ( plus pro-
che de I'vnité ) parla 3a.de celiure. Ce quinefepeut faire. S'il eft
compofé quelque nombre premier le mefurera parla 33.dw 7. qui
ne peut pomnt eftre dutre que A: Car veu que E mefure D, rout
autre nombre premier mefurant E, mefurera aufli D par laprem.:
com. fint.dw7. Ev mefurantle plus grand I, il mifaréroit aufli A
.« Plusprochedelvnité parle 12, deceftwy qui eftnombre premier.
« Cequne e peufaice. Donc des nombres premiers, Afeulme-




. que deux nombres E &

Livae NevriesMme, 24

furera E qui mefure le plus grand D. Que fi cela pounoit eftre,

Soit E mefuré de A parles vnitez du nombre Z. Donc A multi-
pliant les deux, fcauoir Z par lhypothefe & G (quifont proportion-

~ naux depuis Fynizé) fai&k les deux E & D : Eferadoncd D come

Z i G parla1y.duy. Etpoutce que E mefure D, aufli Z mefurera:
G. Semblablement comme nous auons demonftré en E ainfi de-
monftreronsnous Z & les autres n'eftre point premiers, Car f

cftoit premier ;mefurant G il mefureront auﬂf A: ce quine e
peut faire, Que s'il eft compofé, celuy nombre premier qui le
mefurerafera A, oufi c’eft vn autre, celt autre mefurera aufi G
& celuy qgi mefire Gceft a fcauoir A parls 1. fene.dw 7. Ce quine

- {e peut faire. Doncle nombre premiers 4 feul mefure Z , & po-

fons quegce foig par les vnitez de I : Doncques 4 multipliant I &
B fait Z & G.ParainfiZ 4 G par lax7.du 7. fera comme 12 B:
mais Z mefure G, doncques I mefurera B. Quefiderechef I eft
premier il mefurera B & 4, ce quieftabfurde : S'il eft -compofé,
A f{edllemefurera (comme nous auons monflré en E&en Z.)

. Que A mefare donc I par T, il senfuiura que A multipliant T &
: wefmc produiral & B. ParquoyIad A feracommeB 2 T par

ds 7. mais I mefife By T mefureradonc A ndbre premuer,
auquel A fera donc egal T. Or A eft moyen proportionnel entre
T & Iparlazb.du-y. vguque B ( produictdes extremes I T ) off
egald ce qui eft faict dumilieu 4, & que 4 produi@ B: celaeft
outre la puiffance des nombtes. Nul autre donc ne mefurera le
plus grand D, excepeez les nombres mefmes de la proportion
propofte 4 B G D,defquek toufiours le moindre mefure le plus
grand par la 1 1. de ceftwy: cat ils font depuis I'vnité en raifon multi-
plice proportionnaux. ‘ ' '

. "PROPOSITION XIIIL

sivn plus petit nombre eft mefuré de quelques nombres pre-

. miiers, aucun autre nombre premier ne mefurera point iceluy,
excepteX_ceux quile mefiurent au commencemen:,

SOit le nombre plus petit 4 mefuré 2 30
de quelques premiess BGD. Ie dy B =——ewem A —em
qite nulautre premier acpeut mefurer - 3 -

A cxeepteziceux B G D. QTg fiquel-. G »=—sr= E s

u
que autre premicr comme E le pouuoit

font 4 lequelelt mefuré de quelques
© K iy

.5 ‘
_mefurer , pofons eftre &ar-z. Pource . D = Z emamm



. EteMENs D'Evcripeg, o
ptemicrs B G D, il s'enfulura par la 33. dw 7. quiceux BG D me-
fureront I'vn d'iceux {auoir E ou 2 : mais ils ne mefurent pas E
danantqu'il eft premier par Phypothefe: Ils mefureront donc Z
plus petit que A mefuré de Z rFar E. A donc pofé au commence-
ment, ne ferale plus petit mefuré de B G D (conere thypothefe:)
Ce quiferoit abfurde. Nul autre donc exceptez BGD nc mefurcra
legombre A, : -
' PROPOSITION XV.

Siautant de nombres qu'on voudra continuellement propor-
stonnaux font les plus petits de ceux quiont aueg icoux la
mefme raifon , le nombre mefurant aucun dicenx ne fera
pas premieral vn des deux autres minimes decefle me[me
raifon. : S _ : ,

4

Oient tant de nombres » 16
WJqu'on voudra ABCDE 8 A—
continucllement propor: H —— 4 'K = 24
tiopnauxr & minimes de 2 P ~— 12 B
ceuxquiont lamefmerai- F ——y O L — = 3
fonaueciceundefquelsivn * 3 Q == 18 C ——
®uifoit C) foitmefuréde G —~ 9 M — 54
quelque nombre H. Soiét R o 27 D s
auffi F & G deux minimes ‘ N — 81
dela meime raifon. Ie dy E

qne H vveft pointpremierd Faud G. Soient parls2. dw8.ddnez
trois nombres minimes P Q. R delamefmeraifonde A 4 B. E¢
apresfoient encordonnez par ls mefme quatreautres KL M N &
toufiours de mefme iufqu'a la muldrude des propofez ABCDE.
Neft cuident par la2.du 8. que F multiplié par R Q_& R fa&"
K L M, & queiemelme Fpar KL M faic A'B CD:Car veuque
H mcfure C,iceluy H neferad I'vn diceux F ou M premier
comme ilrefulte dela 32 dw7. Queficeft F, nousauons ce qui eft
roquis : Mais fi ceft M auquel H ne foit point premier, il nele
ferapasanflid Tyn d'iceus FouR | par la mefine 32. dw 7. Que fi
derechef (e trouuc eftre F, ceftuy feral'vn diceux F ou G comme
ilettdefiré : Eefi ceneft il point, & que ce foitR auquel H ne -
foitpremier,auffi ne feraila G (qui faictle mefme R parls 2.dw 8)

. premicr, parce qui refislte de lamefine. Mais G eftlyn d'iceux F ou

G qui ontefté pofez an commencement minimes de cefte mefs . -

me railon: S doncassans de nemsbre, &%, o -
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Lele@eur fera aduetsy qu'en l'exemplaire Gree ne fe trouue

cefté propofition : Toutesfois (uinantI'opinion de monfieur de
Candalle apres cefle de Campanus qui latiennent eftre d'Euclide
ielay voulu metre en ce lieu oint quelle fercila preuucde la

[uivante & de quelques avtres,

PROPOSITION XVI.

9itrois nombres proportionnaux , font les plus petits de cenx
- qui ont auec icenx la m[me raifon; les deux tels qu'on Yous

dra compofeZ enfemble (erqpe premicrsdlansre.

SO'ient A B Crrois nombres propot- .8
tionnaux minimes en leur raifon. Je 2 4 A —
dy que I'vn d'iceux tel quon voudra F — L — 12
(comme pdur exemple C) eft premier 3 6 B ==

au nombre compolé des deux aures G — I — 18

' A B. Ques'il nel'eft, foit quelque nom- C— .

bre E qui mefgre C & le compoff de A B. Soient auffi donnez
deuxnombres minimes ( comme F & G ) dela mefme raifon de

" AaB par la 33. dw 7. Mais pource (i:ue E mefgre I'vn d'iceux

A B C le melme E ferad Pvnd'iceux ¥ ou G non premier ‘Ear la
15.de ceftuy. Quelque autrenombrre donc (comme H ) mefurera
le mefme E & I'vn d'iceux F ou G. P8urc; que Hmefure E,ilme-

fureraaufli C qui eft mefuré d E parla 1. fent.ds 7.Outre plus puis

que par 'hypothefe Hmefure I'vn d'iceux F ouG il mefureraaufhi

lemovenentre A & C par la mefime: Carlwn & lautre Fou G,

produiét ce moven parles milicux prochains dgceux comme L &
1 parlaz.dus. Dex&mcfvcu que H mefure E qui mefurele toue
AB il mefureraauflile tout A 8 C: maisil mefure le fouftrai
B (movyen )il mefurera doncauffil¢ refte A parla 2. fent.du7.Par

ainfis’ enfuiura que le mefme H mefurerales extremes C & A qui -

font premiers par ls 3. do 8 Ce qui eft abfurde. Parquoy C fera
remier at compoféde A B. Semblablement peut eftre demon-
éle mefime de chacun desautres. . ’
: .«

. .

PROPOSITION XVII,

" Sidewx nombres [ont premiers entreux , il e fera pas camme

de premier au Jecond , ainfile fecond a guélque 4£tre.
v

°
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SOicnt deuxnembres 4 B premiers l'vna lag--  + 12»
tre. Ie dy qu'd iceux ne fe peut donner vo tiers A m——teme,
proportionnel. Carsil fepouuoit faire, loit 43 B~ 13

comme Ba G:veuque 43 Bfontremiers iceuxr B el
feront parks 23.du 7.les minmes dela melmerai- -
fon: Cela eftant vn chacun 4 & B mefureront va G
chacun B & G (ayanslamefmeraifon } egalement parla21.ds7.
Donc Fantécedent 4 mefure Pantecedent B, maisle mefme 4 fe
mefure foy-mefme: 4B ne font donc pas premiers » puis qué-
uelque nombre A les mefure T contréla fuppofition) ce quine
e peut faite. Aux nébres donc 4 &B premicrs ne fe peut donner
vatroifiecme proportionnel. i def nombres donc font premiers ¢ye.

PROPOSITION XVIII,

Sitant de nombres qu'on voudra font continuellement propor-
tionnanx, defquelsles extremes foient premiers entr'eusx; il

ne [éra pascomme ke premier an fecond, ainfile dernier a
quelque autre. o '

. . . .
SOicm A B G continaellemet proportionnaux 4
defquels les extremes-A &G {oient premiers A —
, Yvnalautre. Ie dy qu'il n’e® pascomme Ad G, é
. ainfi G 4 quelqueautre. Sileft augrement, f0it A B semmeeen
2B comme Ga D; Il fera aufli comme A3 G 9 *

-ainfiB 4D par la 33.dw 7. Mais A & Gextremes G
font parhypothefgpremiers ; Si premiers ils font
minimes par ks 23.dw 7: Siminimes,vo chagpn 4 D -
& .G mefurera vn chacun B'D (ayis la mefme raifon) parls 21.d

"7.Dongques 4 antecedét mefure B antecedent. Or veu que A4 4B
eft comme B 3 Gjceluy B mefureraG ?;uquo aufli 4 mefurera
G parla. fentdy 7. Ainfi A fe mefure ofy-me e & mefure auffi
G qui font premiers , ce qui nc {c peut farre. Iine féra donc pas
comme 4 a Bainfile dernier G a quelque autre. o

.

PROPOSITION XIX, .
Denx nombres effans donneZ confiderer [t lon peuttrosiner y»
troifieme proportionneldicenx. - oL T

4
-~ [ &
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SOicmdcux nombres propofez -A & B:il ™~

faut veoir, s'il eft poflible de trouuer vn 3. 4 6
proportionneld iceux, Iedy, file premierpeut A — A —
mefarer lé quarré du fecond que cela fe pourra '3 4
faice: Etsilnele pent mefurer, auflinefe pou- B — B —==
uoirtrouuer vatroifiefine proportionnel. Pred 9 o

mierement B fe multipliant foy-mefme facele D — D ==
quarré G quifoit mefgré de A par D. D'autant % 16
donc que A multipliant D exureme produit G - G w— G #m
egal d celuy quicft fart damilieu B (ceft a dirg au mefme G)
iceuztrois A B D font proporionnaux parla20.dw 7. {cauoir ¢6-.
mecAid B,ainfiBi D: Letroifiefme D éft donctrouué.
Poutlefecond, fi A ne mefure pas le quarré du fecond, il
ne fc pourra trouuer va troifieme proportionneld A B: Car'sl
fepouuoit faire, foit D ce troifiefme. D’autant que A B D font
p:gportionnaux, ce qui eft faict des extremes A & D eft egald ce
qui eft faict dumilica B : & foit ce produit G. Donc A mefurera
G par les vnitez d¢ D ( car multipliant D ila fai& G ) mais par

- Phypothefe ilnele mefure point: Ce troificlme ne fe peut donc.

trouuer. .
PROPOSITION XX,

Wrois nombres eftans donneZ_confiderer i lon peut trouuer ¥n
'quatricfme proportiomnel & icenx. '

AVx ttois nombres ABG ® [ 48
foit cerché sileft poflible A A ‘
vn quatriefme proportionnel: | 7 " el2
‘Tedy quéfi le premier mefuze B'o= B -
“leprodui@® dufecdd & troifie- - 18 3 g3
me quele quatriefme fetrou-- G G . =
- uera: & s'il ne e miefure poine, 27 .- © o
aufli ne fepourradonnerle4. E E .
Pour le premier:.Que A 16 . 56 3
mefure le ll:ro&ui& D%i et D p= ¥

faict de'B & G : Mais autant

de fois que A mefure D, autantfoient d’vnitezen E: Donc A
imultipliant E fait D. Mais B multipliant G faict'le mefme D.
Dotic patlsz. partie delar9.ds 7- Aa B fera comme Ga E: Le
<quatdiefte donc E eft proportionnel des trois 4 B G. Maisfi 4
acmcfurc poind® ¢ E ne fcrapas propordonnel ; Que s'ileft au-
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trement, {oit E ce quatriefme proportionnel. D'autant que B

multipliadt G fai& D, il s'enfuiura panga 19. dw 7. qie 4 muiti-

pliant E produirale mefme D. A mefure donc D par les vnitez.
. de E ;mais parl’hypothefe il ne le mefure pas: ce qui eft abfurde:

Etpar ainfi Ene fera pasle quatriefme propordonnel aux trois

ABG. . *
"PROPOSITION xXxI.

1 &nombres pmm‘_&s fontplus que quelque multitude propo-

fee desnombres premiers.,

: SOit propofectelletelle multi- D PR
Ytude quon voudra de nGbres E Z 4

premiers 4B G.Iedy que dan- , .3

wres fe peuuent donnerpardeffus I e - B

cefte multitude propofee. Soit . 5

pris vn nombre minime lequel G

foit mefuré de AB G parla38.du 7. quifoit E D, auquel foit ad-
iouftee vuitd D Z: Orletout E Z eft premier(ainfinous auons
ce qui eft requis) ou eft compolé: Si compofé,quelque premier
le mefureraparis33. du 7. & foitce premierI: Iedy queleft.vn .
autre nombre premier pardeflus 4 B G. Ques’ilneleft & foitke’
mefme qu'va des trois 4B C: Le mefinc I mefurera € D,qui eft
mefuré des trois: mais par Thypothefc le mefme I mefure fe rour
E Z;il mefureradonc pag la 2. fens.du 7. lerefte D Z  ceftifas -
uoirI'vnité: ce quieftablurde. Donc I feranombre premier ' )
ion:ﬁé i lamulitude propofee. _ e

_ PROPOSITLON XXIIL
sitant de mombres pairs qu'on voudra font compofe? , le tout
eft pair. : . '
. Oiét propofcy lesnom- 4. 8 €., Y
Sbrés AB,BC,CD & DE .
mis & aflemblez en v cg- A B, C D B E
me 4 E.Ie dy que A E eft pair, d'autant qu'vn chacun a deux
artiescgales: Si doneaux chofes egales on adioufte chofesega-

les toutesles moictiez feront egales dux moictiez ¢ Et pourtantle
tout 4 E fera pair pgr la definision dunombre pair gl
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: PROPOSITION XXIIL
Sitant de nombres impairs qu'on voudra fonr-compofeX, ¢
foit lamultitude diceux pair, le tout fera pur. :

b >.
Oient les nom res im- I Y
pair com ofez AB, BG, A B A =1
GD & DE defquels 12 G N I

multicude foit nombré paif, chy queletout o E fera pair. Car
puiis que par la 7. jf du 7. tour impuirdiffere du pair fenllement
e Lvniré, icclle vaitd oftee d'vn chacun les reftes fcront pair; Et

ar La prec: dens dente eftant en muilritude pair feront le tout ‘compofc
d'iceux } pair. Sidorcles ynitez fouﬁrq&cs (qui font vn nom

* bre pair) fontadiouttees s vn p.nr Ig vout fcra pair ‘parlas mgﬁne.

. Pnoposrnou x#uu. , .
si tant de nombres impasr quwon voudra font compofiZs &
que la mul:mpdr drm-gx /‘ommpmr s le tout [ém zmpatr.

o l V.‘l; ( .! { A ;\ 9 ’3‘:‘"
1ent les nomores T :
SlmausABBGf‘DA B, ¢ D  ZE
DZ & Z E compoféz, dontla mBlrirade foit impdir. I d

tout A eft imflir. Soitlenombre Z l-'.’fou(trax&Pdu tofu yl?;:ﬂl::
-7 feta pair parla. precedente, Et du mefme Z E foit fouﬁr:n&c Iv-
nité, lcrcﬁc femblablemtent fra pait parta 42 deff. dw 7. lequal
mm':rA Z-foxa vn nombre pair par la 22, dece lipre. Pmsg te
nombre pair foitrdmufe'¥nicé, clfe feralc toub A E § impair : Cax
e noprgq impair differe dupairde I vm:é fuullemenr

; bpnop;)sl-rxow xxv e
si dynnom rppasron louftraict vnnombre N/
”.}‘m‘ ! p‘w enﬂe’[’m

C:ﬁc propoﬁnon cnfcmblc fes trois fumanus oont pomt'

inr de'demonftration : car el
GPes‘Quc theoremes. s &mblcm P luftoft. prm— .

- P&opbkmeN XXVE

s:‘d’n npmbre pair en /bnﬁm& v aombn mpazr;l; re/k
- fers impairs - -7
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PROPOSITION XxvIL

Si d'\m nombre impair on fouftraict ynnombre impaiv,lerefle

[erapazr. .
PROI’SITION XXVIII. .

S&d’\mnomlm impair on ﬁmﬂm& vn uombre pa;r, le refte
fera imp.ir. «
?ROPOSITION XXIX. »
Si vn nombre impair mulsipliant yunombre pairen engmdn
quelgw’vn I‘engmdre fera pair,

, : 3
L E nombréimpair A multxphantle yauB face A em—
G, e dy que ccfhiy eft pair. Drautarit que le 4
nombre pair B cft priggparla multisude des-vaitez B —g——
ded unpau ilferale tout G pair parla 22.de celin, R

G -

PROPOSITIOU ‘}EX'X

- Si in nombre impair multipliat vy :mpmr prodm& quelqu vn
Jz.pradm&ﬁmmt«w-:;-— FEE e 2

LE nombre impais.4- multipliant lunpalr A ——te

B face & produile G: Pource que 4 paria - s 25
multitude impair des vnitez de B prodwi& G:. B __.,.,_,..;,.....,.
Le toutG grodux& feraxmgaxr pqla a4 deu y x5
hrm . ; ﬁ{ -—-i-v——y

7 PRGFosiTION. AXXTe0n
St‘\m nombre mpnmmﬁm wn nombn pair, il mﬁmrt moﬁ
la moictié ;cel&y paire, S
SOR le nombre impair-a: l'ncﬁztant e pair B.le %%
dy que A mefurerala moi&ié du nombre pair 4 ‘\-'ﬁ"

4
.

' B. Quele nombre Am=furclepair B par G,ledy . ."18
auffi que G eftpair, “ Car fi cetuy CROI{ impair, il B B
» 1'enﬁuuroitquchmpau A par I'impair G produi- .6

roiclirapair B parla precedente, Mais Beftfuppolé G
pair. Ce quicft abﬁxr%: o’ o
paccoutes les vnirez de G, produictletout B, il senfuinra quc le

~ mc{me A par lamoxéhé dc la multitadg des vaitez du nombre

Lenombré G eft donc pair. fidogc A

Mol

-

—
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77 SOit’v'lé nombre impair A premier 4 quelque oy

. LivRs NEVF IESME - ’ 38
pair G, fera & produirala moictié de B, Doncques A mefurerala
moictié de B, parla moictié des vaitez dunombre pair G. S: doxe.

un nombre impair,cre, ’ S
‘PROPOSITION XXXII, g
Sivnnonibre impair eft premier & quelgue nombre, il fera aufii
“preimier.an double d'iceluy. . o .

nombre 8, & le double d'iceluy Boif G. 16 dj A srmemmmemme

~ que Acftpremicrd G. Quesilneleft,Quequel-” ¢ 8

que autre D mefure iccux A& G: lequel D fera B e’

* impair: Car ¢'il cftoit pair mefurant. A il produi- 16

roit vn nombre pait, par2z.deceftuy quielt contic G
I'hypothefe par laquelle A eft mispour impair. ~ = - -
Donc auffi D feraimpair qui mefurantle nombie: D e
pair G(double de B)mefurera auflida moictié d'rceluy B,parlapre-
cedente, il mefurera aufli A par confequent mefure deux premiers
A & B, ¢e quincpeut eftre. Iny auradonepoiyt denombre qui
, mefureicenx A & G quifont par cc moycéii pfemiets. St

2 PROPOSITION XXRIL: - . 1
Vi chacun des niombres qui[ons doubles depuis le binaire, e?

o fant [eillement pairement puir.

SOientdqmis dcux autant'de nombres quon - - vmicé
JYvoudradoublez 4 B-G P. ledy qu'vachacud 7 ...
driceuxefk pairement pair, S¢:cpuxdd feulemend ;7 gl s
Car veu quils font fai&s par la repetition du nd- -+ A smmaid
bre binaite; ils fefont pairs par lasa. de cedinve, 1 4 i
Eftanstelsils feront I‘togo‘rtio'm_iaux depuislvnic * B st
¢ (eftage le binaire double de Pvnicd) Lenombre = . 8
doric moindre mefurerale plus grand par quelque G sommesstonee
nompre des nombres de Ia méfme proportionqui © - 16 -
ferorit devant parla 1x.de cefiiire lefquels fetBt paifs: D seembiwnd
Lies produitts domoferonttcus pairs, & deplus,” *© 48 -
Eaitc‘mmt‘p‘airt parliBdeffdny Citnul altre 52 E  commtunimitsr

re neles peut mefurer excepté quelqu'va des fiombres qui font
deuant enla mefime propottion parls 13. de celisire, qui font tous

’ ﬁ'ais comme il a efté dit. Orquiilny en aie aucunautre(bors ceux

) qui foit pairemenr painyi ot masifcfte, Gax sl gff aurcent

»
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foirceftautre E, quifera roufiours couppé en deux egalemene
iufques d ce qu'il eftoit reduit 1'vnité on d quelque nombre im«
pair; Et faue parneceffied que ce foit v autre que 'va d'iceux.S'id
eft reduict au nombre impair,celuycy mefurera E pour eftre don-
bié plufieurs fois : Il nc feradonc pas pairement pair par la 8. deff.
da 7. Etsil vientd I'vnité, ceftuy mefme feralebinarte ou double
‘depuisle binaire : kt puis q'eftant couppé en deux continuciie.
ment; cftant double contnunellement il fuiura la mefme raifon:
Car ledouble eftla conucrfe du demy. Il ny aura donc point de
mombre pairement pairqui {e puiffe prendge hors d'iccux propo-
fez. Sidonc vis chacun des mombres Gre. l/ .

PROPOSITION XXXIIL 5
Si ynnombre a fa moiclie impair, iceluy fera feulement pai-
rement impair, S '

SOitvn nombre A ayant Gmoi&idB . o ¥
impair,Iedy que A & ceuxdelamefs A e

mc forte (ontfeulement pairement pairs. (
Soit G le nombre binaire parlequel B 29 2
puifle mefurer lc dauble A. Soit:auffi . B cmemmi’ G o
quelque ngbre pair D mefurant le- mef- 10 §

me AparZcequifepeut fairéeftant A D e Z e
pair. Pour ce que cequieft faitde GB* ™ N .
eftegald cc quielt produictde Z D: Gd D fera garlazo. du .
comme Z 2 B: Mais le binaire G mefurele pair D, donc Z mefu-
reralamoié B1 Z oft doncimpair: Cars'il eftoic paicil feroie
B {lequel il mefuce ) pair, par laga.de ce liwre , ce quiferojc contre
Fhypothefe: Coft autre nombre donc quel quil foiv fauoir Z
feraimpair, parlequelle pair D mefurs A, quipour cefte caufe eft
pairement impair, Ougre plusilp’y apoint d'autre nombge paire-
ment impair que celyy-qui a(a moiid impair : Carsil y en apoie
wn autre ayant fa moi&ié pair, le binaire (qui eft pair) mefureroie .
icelle moi&ié parlamoithd: Ceft autre doncnieft poin paire-
ment impair perla 9. deff.d» 7. Ce qui et contre lhypothefe. I1
n'yadoncpointautre nombre pairement impair; que ceux qui
ontla moittié impair, S e ’
. PROPOSITION . XXXV.. - - .
8i vn nombre pairn'eft pas dowble depus dewx, ¢r n°a pas ls..

ﬁoiﬂie’imyair, tl eftpairement pair ¢ pairement impair. .

' , ’ Soit

' 2 |

&
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? : SOitquelqucnombrcpaitA qui depuis deux ne )

foir point double, mais quilait {a moitié B 24
pair. Iedy que 4 cft va nombre pairement pair & o4
impair. D’antant que 4 n’cft point doubledepuis = 12

. deux, };cluy continucllemér couppé en deux ega~ B s
lemét fera vo nombreimpaig: car s'il faifoit deux, '
_oul'vnité,il {eroit double depuis le binaire: Quil G
"face donc limpair G ; Il eft euident que 1'impair G mefure A par

/ ‘ vn ndbre pair:Car il le mefuroit par vo impatr, il feroit le mefme

<A ingpait parla 24.dé ceftwy: Donclimpair G mefure A par vn paig.
E¢ pource que 4 a famoicié pair,le binaire(pair)le mefufera par
la mai&ié (qui eft nGbre pair.) Il s'enfuiura donc que lengbre A
(lequel eft mefucé d'vn pair par va pair, & quelque fois d'vn autre
i pair pat vn impair)fera pairement pair & impairpar Ls 10.deff.du 7.
Etfi derechef B a fa moi&ié pair,encot vn autre pair le mefureia °
parvnnombre pair ou impair:- & ainfi infiniement iufquesd ce
qu'on paruienoe a l'impair. .

,

PROPOSITION XXxVI. :
$itant de nombres quwon voudra font continuellement pro-
portionuaux , ¢ du fecond ¢z dernier.fé leuent des nom-
bres egaux au premier; rout ainfi gne bexceX du fecond fera
au premier, towt ainfi feral'exce? dn detuier & tous ceuxs
! - qui precedentle dernier, L
j . SOicqt tant de nombres qti'on vogdra ‘ 8 N
| . «Jcontinucllement proporrionnauxA G, AL &
BD,EF, & IH. Et fortoftédu fecond § _8__ 4.y -

BD, lenombre B Cegalau premier A G. c '
 Ecdu plus grand & dernier ]}oit auffiofté E —I _r

- vnmefme nombre IN. Iedyque cdme 1, 8,46, 9

“ TexcezCD 4 AG »prcmierz, ginﬁ NH . Ngglg, =

| (cxcezdu dernier) atous lesautres EF,8D,AG u;%é":ccde't'.
N D’autant que I H eftle plus grand ( car parlhypoti.e¥: fecond
/eftplus grand quele premier) foic I L pofé egala EF & IK 3 BD;
maisd AG eftegalaIN;Ceferadonccomme IHAEF & EF4d -

. BD,&BD3dAG,sinfidemefme IHAIL&ILAIK &IKAIN,
carils font egaux: Parquoy aufli NK fera egal iCD parla 3.com fen.
Maisveuque cdme o tout IH autoutI L,ainfile (gfxﬁm& ILan
foultrait IK e refbe LH parlaridn 7 feraan refte KL cpmme le

- ' . L .

N .



. Liemens pEverin?,

tout TH autout 1L.Pource que femblablement IL eftd IK come

1K a IN; le nombre KL i NK fera par lamefine comme te tout IL

autout IK. Maiscomme IH 4 IL & IL4 IK aufhdK 2 IN; Ainfi
ontelté IHa EF,& EFaBD & BD 4 AG. Donccomme LH i
KL &KL 4 NK;ainfi fera EF aBD & ‘BD 4 AG. Et par vicucitu-
" defelonlssy.dn 7. comme LHa EF ainfiKL 3-BD,& comme KL

4 BDainfi NKd AG, & commel'vn des antecedens NK 3 va des
- confequens AG,ainfi feront par la12.dw 7.tous les antecedés NK,

KL,LH d tousles confequens AG,BD,EF. Mais CD aefté de-

monftré egald NK : doncques c6me CD (excez dufecondsBD}-

au premier AG,ainfi fera letout NKLH (excezdudernier)d AG
BD,EF quitousle precedent. Si donc'tant de nombres,¢re.
‘ PROPOSITION XXXVII.

Si depuis Pvnité font expofeX des neribres continkellement n
proportion doubleiufques dce que tout le compofi fois faick
premier, ¢ icelwy tont multiplié par le dernier en engendre

quelque autre Lengendré fera parfaict.

{ 'Oientadionftez a 'vnité autant de ndbres 2
quon voudra ABGD continucllement A
doubles,iufques 4 ce que le tout affembié auec
T'vnité foit nompre premier,comme pour exé- B
'gle E:&que E multiplié par le dernier D face
L. Xe dy que ZI eftparfai&. Soientprisautit = G ommeme
" denombres ET L M qui apres {'vnit¥ foient
doubles; A 4 D ferapar raifon egale felon la14. D
du7.comme Ed M. Ce quicft donc fait de . 3t
A& Mferacgalice quicftfarit de D& E par E  weiomemn
I419. du7:Semblablemét ce qui eft fai de BL. 3t N 31

~adceluyde GT:maisde D & E eftfai@ ZIpar T - K
Uhypothefe: Doncde A & M fe ferale mefme 124
ZI:Donc ZIfcradoubled M { Aeftaritde Z L mmemdce

- parlhypothefe: ) Mais MLTE ont efté doubles; 148 -
ETLMZIf{erontdonc continuellement doue M ewmssmme—

- bles proportionnaux. Or foient fouftraiéts 3t C 465
dufecond T & du dernier ZI, des nombres I

cgaux au premier E, quifoient TN & ZC;c- . 496

me NKAEsinfitexcez Clatous MLT & E 0
qnilc precedent par la prop. mefine: Mais N K P
“eitegald E eftant moidi€ du double TK:Dée e

\
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® - frvrz NEVFIESME. 99
Clferacgaldiceux ML T & E: mais 7..C feraaufli egal al'vnit

&4 ABGD (eftant E c6pofé ou N'T fon egal) Doncquesle tout

Z1feraegala iceux MLTE, & aDGBA & alvnité. Outre plus
Iedy que tous mefurent le mefme ZI : car veu que ZIfe faict de
D par E,I'vn & Fautre le mefure, & veu anfli que tols les doubles

. depuisl'vmté mefurentle mefme D, c'efta ﬁauoxr ABG pariar;.
mefuréde D par ls

de ceftwy, iccux aufli mefureront Z1 lequel ¢ :
1. fent.Par {emblable argument eftans ETLM 3 Z1,comme 'virieé

. & ABGD anvmefme D ( c'eft 4 fganoir en raifon demie) & que

Fvnué & A B G mefurént iceluy D ; pareillementaufi ET L M
mefurcront Z I. Outreplus il ne s’en trouuera (hors ceux-la)qui

mefurent ZI: ?gg fiily enauoit quelqu'vn;foit O lequelparles
efu

vaitez de P mefure ZI: mais D mefure par Elemefme ZI: Ea P

+ . feradonc comme O a D, parla19.dw 7. Mais pource que O n'eft

pointmis pour aucun d'iceiix, .iceluy ne mefure point D, qui eft
fetlement mefuré par les precedens de la proportid,fanoir ABG
par la 13.deceltuy,aufli E ne mefurera point P: D’auantage poutce
ue EaP eftcommeO d D, & que E eft premier parlhypothefe,
3 fera aufli par la 31.du 7. premier 2 P, lequelil ne mefure point.
_ Orpource que E a P fontpremiers, ils feront parls23.dw 7. mi-
nimes, & parlaz21, demefine ils mefureronticeux Q & D qui oht

* Jamefme rafon. E mefurera donc O, & Pmefurera D. Mais
- puisque nul ne mefure D excepté ceux quile precedét enla pro-

ortion' ABG & I'vnité parla13. decelinreil s'enfuiura que P fera
Fvn'd'iceux‘A BG. Etpuisque ABCD mefurent Z I, pariceux

"MLTE (comme il aefté di&t) & P m=fure ZI par O ; Il senfui-
uta que P cft vo diceux MLTE ; maisil eft autre parlhypothefe,

cequinc peuteftre. Il 'y aura donc point autre nombte hors

.ceux-cy MLTE, DGBA & ['vnité,qui mefure ZI: mais eeftuycy

aeftéparla39.dw 7. monftré egaliicenx MLTE DG B A &3

& par la 2.4.deff. dw 7. 8 done depuis Tvnité &re.

“Tvnit gui chacun font fes parties; hiceluy Z.I doncferanom-

bre par

FiIN pv Npvri1EsME LivRee,



