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IRE,
Le faworable accueil qwil 4 pleud
g Vostre Maicfie faire dmes premie-
N, res aeunres Mathematiques, m'o-
B2\ blige & affeure tout enfemble de
g4 vy prefenterce recent labewr , qui
apportera pewt cStre quelgue clareé
A ces [ciences, (gnquclzue defir & Voftre Nqbl:{ed’ai-, |
mer ¢o honorer ce quelle woid fauorisé ¢+ chery de |
fon fouuerain Prince. Ef{ﬁ an /gauucmemmt dumone
de Dies Vfe tonfionrs de quelque trait de Geometrie
(comme difoit le dinin Platon:) C'eft bien raifan,que ce=
luy anguel parume certaine copsmunication de fa putf~
Jance en terve, il a commis LadminiStration du plus
beass Royaume qui 5 foit, fe monstre amatesr dyne
/Zgz f¢ remarque as Ciel,¢or gwe le Crea-
reur mefimg de ['Vniners 0'a point defduignée, puis que
(comme dit le Sage )il a creé toutes ehofes par poids,
nombre @ mefure . Et certes sl oft pim difficile de
)
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IRE,
Le faworable accueil qwil a pleud
7%, Yostre Maiefke faire dmes premie-
&, res eunres Mathematigues, m'o-
b Dlige ¢ affenre tont enfemble de
& [w) prefenter ce recent labenr , qui
apportera pewt esStre quelaue clarté
dces fciences , ¢ quelque defir & Voftre Nobleffe dai- .

4

mer ¢ honorer ce gwelle woid fanorise ¢ chery de /.
fon founerain Prince. E‘;ﬁ an [gouaemcmmt du mone
de Dies Vfe ro;ﬁour: e quelgue trait de Geometrie
(comme difoit le diuin Platon:) C'eft bien raifin,que ce-
luy auguel par-ume certaine copmunication de fa put]~
Jance en terre , il a commis LadminiSiration du plus

beas Royaume qui y foit, f¢ monslre amatenr d'yne

+ [ciencedomt [y ugefe remargue as Ciel, ¢ qwe le Crea-

tewr mefme de 'V niners n'a point defdaignée, puis que
(comme dit le Sage )il 4 creé toures cbo[(és par poids,
nombre G mefure.  Et certes s'il eft pAm difficile de

' A



wnefurer , comme il appartient les chofes grandes , la

Jeience qui Lapprend eft tres-nece(Jaire d ceusx: que Diew
aceflenex an fupreme digrc' de grandeur. Iele pric,

SIRE, deVowloir de plusen plus agrandir ¢r af-

- fermir rvo_/?r_c throne, ¢ de Vous combler de toures

Jes benedictions. '

A PARILS an mois d Aouft 1598,
De Yoftre MAIESTE, _
Tres-humble, tres-obeiffant, 8 tres-

fideleferuiteur, I. ERRARD.
de Bar-le-due,.”

ADVERTISSEMENT.
DA«tmt que les Elemens fe doinent lire de fuite, ¢
que la demonsiration &'Vne propofition depend
des chofes precedentes,iay euité tant qu il m' a efté pofSi-
ble les cvaines redites d'icelles,craignant que le trop grid
amas de telles repetitions n'empefchaft lalumiere queie
tafche yapporter. Quand donc le LeClenr trouuera que
ie dy guclgue chofe eftre ainfs ou ainfi,fans autre prenue,
‘ gﬂ’rl Sfeache que cela aura efté demonfiré g reperé plu=

P

* tinsque Frangois ) defquels i'ay efté contraint ufer,nen

trowuase poine de plus briefs,ne plus fignificatifs.

 fewPugeis. Icle prie donc de prendre cefle bricfucte en
L hgfdrt,camme anfSi certains mots (qui font plus La=

e —— T e — s ——— — ——————
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DEMONSTRATIONS

DES ELEMENS

DEVCLIDE.

IYRE I igiilarety
' ! . 1 o fmile/
- LIVRE B e
. newdves,
DEFFINITION PRE;MIERE’.‘/”, ':‘., pOvieg
) . , ., on bjne. wlide bafo
D £ E poin& cft ce qui nz-aucuncjw,‘!::rf;«h:‘/;t

parties. ool eyl g

La ligne eft {culement vne'loneq‘:‘.’",“"“ ,J’::

Sy gueur, fans largeur. e

X ZIIe : . " Leny | pun
A, vI.es extremitez des  lignes fsmtm,‘W‘MM&j
W=+ poinQs. Wt potanbonl

4. Ligne droicte, eft celic qui eft cgalement com-T; 62 ¢
prife entre fes poin&s. o . ((}.: 9 L7y
5. Superficic, eft qui a longucur & largeur tant feu 57
lement.: - . ‘ "ﬂ%m/}«f,ﬁ
6. Les fins des fyperficics font ligne oulignes.

7. Superficic plane eft qui demeure egalement entre

.

fes lignes. - el

8. Angle plan cft le concours de deux lignes qui jrm’ommen
s'entrerouchent en va point, & lefquelles congi «) 50200
nuées fe couppent au mefme poinct. . j ]

9. Angle rectiligne , eft celuy qui eft fait de deux

. ; Ar by ol

Bl

PEI/hlnly,

deojite, faict les angles d'vnc pare & dautre -
le Sreit eft "'Ay 1/». ot f"l ~ W.%ﬁ,&{,,m# yu-ubc Ligna.

_m.?’u:& -[ en iy eacove cefl la 1‘“/4,“‘_{”“/ pavbies Ao Lovderpethon X
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. - At ey "-“}'f"vﬂ-w(,,u drory aue B ad vm anhe asee A [rbryenns.
p_ .S ygalerand enbef #, &2 3, /

| . egaux enfemble : Ivn & l'autre des angles egaux
o« \____)fc nommedroict : & laligne droicte tombant fc-
; ‘homme perpendiculaire, fur 14 ligne fur laquelle
perp > 4 que
‘. elletombe.
b5 o M Et Vangle plus grand qu'vn droi, fc nomme
wngle oltuy pty Obtus.
i Z';’“;_iz Et I'angle plus petit qu'vn droict fe nomme
w:;,u otane 2igU. 4:;:@ n"‘!“ﬁ‘_‘"';::’t:“'
poidee quags, Terme eft 1a fin de quelque chofe. 070 0 ek, -
Qonm';/'?:;ué4- Figure cft, qui eft contenué determe ou termes,
c.g15. Cercle, elt vne figure pleine contenué d'vac li-
" gnequi fe nomme circonference : en icelle y avn
oiné, duquel toutes leslignes droictes menées 3
fa circonference font egales entrelles.
16. Etcepoin@® 13, sappelle centre de cercle,
17. Diamerte du cercle,cft la ligne droi@e paffane
_par le centre , finie d'vne part & d'aotre A la cir-
ket bie conference , laquelle diaife le cercle en deux
feowen A2 vl egalement. S
. 18, Moi&ié de cercle eft vne figure contenuéd du &
7 #v ~ diametre & de la circonference comprife par
snetre ) iccluy diametre. ‘

'\:1',2&:':_:_{9; Se&ion de cercle eft vne figure con'tefnué' d'vne

" .y ' lignedroite, & d'yne partic deJa circonference.

] 19{’: zo:g-f;c—s‘ﬁiga?é; plaifics recHilignes font celles con-

e tenuésde lignes droies. '

2@rde in 81s Les figuees de trois coftez font celles contenut's

Jatsmans  de trois lignes droi@es. -

2). . 22. Les figares de quatre coftez font celles compri-

-~ fes de quatre lignes droictes.

>3 3. Lesfigures de plufieurs coftez font celles com,
. prifesde glus de ﬂuatre lignesdroites..

23 34, Des figuresde trois coftez, cellc fo némme
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4
eriangle equilateral qui eft contenu€ dé trois co-
ftez egaux. | _

25. lfol%elc, quiclt contenué de deux coftez egaux
feolement. o go' ke 37 negef. bbbt A

16. Scalene,qui'cft contenué de trois coftezinegaux,

27, Encor des figuresde wois coftez; celle fe nom.

me triangle reangle, quiavn an%!p droict. '

28. Ambligone, qui 2 vn angle obtuss: -

29. Oxigone, qui a trois angles aigus,

30, Maisdesfigurcs de quatre:coftez  celle qui a les
coftez egaux & les angles droils, fe nomme
quarré. '

3t. Cells qui a les ahgles droids, mais lgs coftez _
inegaux, {e nomme quartré long.

32. Celle qui a les coftez egaux, mais non les an.

gles droi@s, fc nomme Rhombe. .

33, Mais celle quia les coftez oppofez & les angles
oppofez cganx,mais '3 pas coftez egaux en(cmbleg
ny les angles droids, fe nomme Rhombeide.

34. Excepttcelle-cy,les figures de quatre coftex (& il

nomment tablettes ou trapefes.

35 Lignes droices parallcles font celles, lefquel- g
les eftans en va mefme plan & mences de part &
d’autre ne concourrent point enfemble, 1

36, Parallclogramme, eft vne figare’ plane conte-
nué de quatre lignes droifkes, defquelles les op-
pofces font paralleles entelles. -~ - .

SENSVIVENT LES DEMANDES,
' on pofitions fimples .

| 'Demands 1. -
TN A



D’Vn poihé i vn autre poind ménet vne hgnc
' droicte.

:12732: 2. Céntintter vne ligne-droicte ﬁmc tant qu |I eR
BANTR .‘,f..,ﬁ:ra befoin .

YHabving - Tyéfcrire-vin cercle;d Tentour: dvn pom& 8c

eh Hyereg b

% Bac . fivie: tcﬂe diftance quon voudra. K B

{.";‘1’!2.“,‘;{1“0341147/;\753 SENTENCES’.A
vou e furg bion vhgrand. Premxerc. Co »

- Es. chifes egales dyne, »lont egales entt’ eﬂes, -
2.. Etfid chofes egales s'adiouftent chofes ega-
les, les toutes feront egales.
g Eufide chofes egales; fe leuent cbo(cs cgalcs )
les reftes fecont egales.
4 Ecli dchofes inegales: s*adtouﬂcm chofcs egalcs,
lestoutes ferontinegales..
g. Et-fi des'chofes inegales, fc leucnr chofes egales,
les reftes feront inegales. -~ .
‘6. - Les<hofés qui font doubles ayn mcfmc font
" epales entr'elles, - .o v
w. Et les chofes qui. famt mox&le d‘vne mcﬁnc,
- fontiegalés entrelles ..ot
8, Etjes-chofes qui conpionnent cnfemble & cmtc
elles, font egales enteellos. i~
- 9. Le tout eft plufgrand g que {3: ‘partic.
S T Rfnipe,. Taus anglcsdroldss font vﬁqux entreux.
"% q. Sideflus deux hgnesldtox us tombe: voe ligne
tens Ly, droidte, faifantles angles dedds d’vnemefme part,
e ek plds petrs qu‘e dédx a& s,iccllcs eftans prolon-

nana Cunes

sus lantre £ gees infiniment fe repcotitreront dela partenla-

;‘,"m quelle les angles font plus peris que deux droiés.

32, Deux h&nes drgiGtes ac comprcnnen: pas va
lqu 7’:? C(P(acqi W g ggbavidun Furpednds .
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DES ELEMENS |
DEVCLIDE. |
PROPOSITION PREMIIERE,
De[fus vue ligne draicte donnée ¢ finiedeferirewy  Jnpox 2ot

s . : rratt TOCHT
triangle equilateral. O acemninat
%9 O 1T Jaligne droicte finic & don- - *}“,:2‘,,2
née H B, &'du Foint H ala diftan- conglitedt
5 ¢c¢ HB foitdefcritvn cercle: parla

trofiéme demande & del'auwre point B B ; B
. ila mefme diftance fait deferit yn -
autre cexcle, iceux cercles feropr egaux : & foient tirées leslignes
H C& B Cilafg@iondes denx cercles C par la premiere deman-
de:dantant que H C eft egaleaH B & B C dla mefe H B par
12 definition du cercle:il s'enfuiura,, par la premiere commune fentence
que H C & CB feront egales, & que le trianglefera equilateral:
ce quilfalloitdemonftrer, =~ A dani st dadd Tt
h . . . ) ["'“T'f"’ .gua weta Loncas
PROPOSITION I}, ¢
D’yn point donné mener wne ligne droitg s
avneligne droite donnée

S Oitlaligne propofée G B,lc pointdonné
Dfoirtirée B H,& furicelle (ot fait le triang]
squilateral BHD, par I premiere propofition.So
prologie DB vers C parlafeconde demande,& for
fairle cercle ducentre B dladiftance B G, per
la srorfisme demande,icelles BG,& BC ferdeega-




fes. :lprcsfoitprolon ée D H vers I, & fait v
ICcic

le cercle ducentre D dla diftance D C les deux x
lignes DC & D1 feront egales : defquelles@
fautofter D B,D H egales: refteront BC,H1

c

ciﬂes , parla sroifiéme commune femence. Or GB

eftauflt :Falei B C, icelles GB & HI feront
g6 2oL B Pl i cmman s
ol s voy Cs PROPOSITION  III
30 T4 .
s sl

. !
ErzMmeENs p'Evcirpe, '(

grunde ne ligne droite egale dla plus petite.

Oitlaplusgrande HB & laplus petite C, foitpar c
Sla precedente dupoine H tirée vne ligne egaled C
comme H D, & fait le cercle ducentre H 4 ladi- H
ftance HD: 1l fera cuident que HL cftant egale \/

e Ve angi b DR UM €Al d il tpealin Sabrel W Brsaloes

F;z‘%“’“”?"’“t“",,ﬁf”‘ﬁ-:a,m0posxrmn 111 -

|
De denx lignes droites incgales donnees , oflerdela plus ?
[
3

b ol gl fobicboney b gl T e
?;;:if..s‘iﬁ?z;uxi“-ﬁ; 65 les dese coieg de Pvm %‘%ﬁ«z‘f&%“
= deux coftel de Pantre vachacun as fien,¢r Pangledel'vn
contens des dewx coftX_eganx, eftegal i Fangle de Lausre.
1s auronsls bafe egale &fa bafe, ¢ letriangle feraegal an
sriangle, o les autres angles aux autres angles, yn chacun

an fien , cenx qui fone oppofel aux cofteX eganx.

. .
—
a!

Es deux triangles BHC, & X
LDF foient les deux coftez / R
~ HB, HC egaux aux deux coftez ¢

[ DL, DF & lcs angles quiils com- , v
‘ l*{:fl rﬁ"k‘pi-ennem cgaux*ﬁla afe B Ceft plus ¢ Ly

e (om Brande que labafe LF, foitde BC i
e foue au CONPPEEBI clgalgil F par latroifiémedece Liore:& foittirée HI,
(onnaire i (e Maintenant fi les deux coftez HB & H I fonteftimez egaux
e bun - auxdeuxcoftez D L, DF & labale egale i labafe il efteudeny
sl “riquelangle B H I ne feraplus egalilangle LD F,lequel BHI

Miﬁf iy Simoindre quele pofé BH C dcla quantité detangle THG

(l’[c»-ﬂ—é J"J N—'iefh‘)uv‘ fque u‘w [;(kjlg e 'u‘l-y ﬂ‘a'au"'-d- ta[ud AL
Ve na ferrie pag of ,MWA,‘A*J“ e bprihp—
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LivrRe PREMIER. ' '

ce qui eft abfurde. Scmblablex?cn; fe d:lcmonﬁrl:n LF n'eftre
oint plus grande que B C. Si doncde dewx triangles, ¢re.
P P 8t ] ’ }faﬁf""“& ?;‘."".9"’47"“;
PROPOSITION V., Jg‘jﬂﬂzj{x«"é‘fz

. ) . ‘ A produrty dyualibus’
En tont triangle 1fofcele, les angles qui font en la bafe fons 2ectis Convs

egaux entreux: ¢g- ayant mené leslignes droitles egales,les ‘t;f' ﬁ ,g:y,"
 angles qui font foubs la bafe,feront egaux entr'enx. J“;'z;;;i-‘d%j

V triangle fofcele BH C foient les deuxcoftez HB & & fins g2 .
DH C prolongez enforte que H F,H G foicnt egaux,& ti- /ows un 7'
réesleslignes F (,g, B G. D'autant que F H,HC font egaux aux & Yot
deuxcoftez GH, H B & quelangle H eftcommun,labafe ,5‘##1‘1
F C feracgaledlabalc GB parls precedente'apgle F dlangle G: er fzw
Vangle F CH alingle G B H,& Fangle F CB dl'angle GB C: s gy
cesdeux coftezde FCH & GB H, refteront HBC & HCB by L, vy oy
furlabafe egaux: & pusque BF, F C font deux " antves leyan
coftez egaux anx deuxcoftez CG, GB, &ciue 96 /«l.‘un&é
langle F eftegalilangle G,labafeferaegale aﬁ 4 fav tony
rng ko

& lesautresanglesauxautres angles, Do lebages o |
Senfuiura que les angles foubs labafe FBC & N t“i‘rw,
‘G CBferont aufli egaux.. Ly GB PG

| F et
PROPOSITION YI. z:&f‘ {ﬂﬁ-‘;
Fbtda 74 Aguaba oD,
Sidewxanglesd'yn trianlgle Jont eganx ensrenx,auffi les =" fey
cofteX oppofeX aux angles eganx font egaux entr enx. :

@ I.du triangle HB C les deux angles HBC & . #“ﬂv'n,f; L
H C B font cgaux,il faudra que H'B & H C foiét | Aantrair

[ty dem ]
-anfli egaux. Auntrement foit HB plus grand que > f§_""g9l‘, n{/::’
B

HC,& fontcouppé B P egald H C. d'autant que 19 ugempen
HC&CB ro:figma P,BC,& quelesanqles breas, o ol
quils comprenncnt foat egaux, fa bafe HC fera™ G

egale dlabafe P B, &lctriangle H B C autriangle pay

P CB, & lesaurres angles aux autres angles, par la quatrieme : ce

qui eftfaux, eftantI'va des triangles contenu en l'autre , & pat
confequent plus petit, & langle P CB moindre que langle

I CB. Srdows dewx angles d'vm riangle,crc,




ELEMENS DEVCLIDE,
FROPOSITION VII

81 desextremiteZ_de quelque ligne droicte deux autreslignes

droictes concaurrent en 'wn pointh: deux autres lignes droi-
cles egales & celles-cy l'Yne & Lautre,ffauoir celles poffedans
:.Jh ("'“("”,:’t;‘l mefines sermes ¢ d’vne mefme part, ne (e pourtont tirer
hom @ 3 (o ¥ furvnplan & vn autre poinit, o
{t’ oom ;::”‘SOicnt delaligne H B,& desextremitez ¢ »
L5\ nag SypoidIH, B les deux lignes tirées au point C, N\A
34l %g,,HC, BC, & foient encor en vn autre point /\
d...,, antee P tirées H P & BP egales(sleft poflible) -
?pcnnafgauoir HPiHC,&BP i B C pofledisy~ =
“y i wm mefmes termes,d'autant que par la 5. propofisson les anx%lcs HCvYy
Lonens & & H P C font egaux,comme auffi B P C &##C P,ils'enfuiura
Yeuhs prirbque la partie fera eéalc 4 quelque chofe plus grande quele tout,
comme l'angle B C P (partiede H C P.) feroit plus grande non
fculement que CP H (comme il aefté pofé ) mats aufli que
€ P B ce qui ne peut eftre:tellement que Si desextremitex , ore.
Que file point tombé dansle triangle comme G & les deuxli-
es B G, BP fonteftimées egales, comme apfli H G, HP, il
s enfuiura queles anglesfoubs ébafe feront egaux parls s fca-
"uor FPG & LGP, cequieftfanx: car HG, HP font aufli
pofées egales, & fontles angles HGP & HP G egaux, telle-
ment quilfaudroir que'angle H G P fuft plus grand que FPG,
maisil eft egal feulementd HP G. 1left Ionc manifefte que a
propofition eft veritable. '

r

PROPOSITION VIIL -

8i dewx triangles ont desx coftéZ eganx anx deux cé[kz byna
hicienindy Pamsre,¢r labafé egale ala bafe,ils autont aufli Langle egal
{;‘Wf“h 4 - & Langle, fcdwoir celuy cantenw de lignes dvoittes egales.
.g‘ll eft autrement, foient des deux triangles o »
- HBC & PLF ayaps les deux coftez . -
egaux aux deux coftez, & la bafe egale dda.
bafe, l'an%:!e H inegalalangle P: &foit fur
labafe L conftitué vn aurre triangle ayant =
LG & GF egaux auxde_\g'x coftez BH & ¢ » ¥ L
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Litve'e PrEmres. - - 7

H C, & Tangle G egaldlungle H, il 'enfuiura quela ligne L G

feracgaled LP & F G 4. F P contrela precedente, & les autres an-

ﬁlacs egaur aus autses angles parla quatriéme , ce qui cft faux, n'e-

ntlangle GL F que particde P L F. Tellement que $idewx
sriangles,gre. Yoo : .

PKOPOSITION 1IX,
Coupper va angle rectiligne en deux egalement.

Oitl’an’%{c donné BHC, &foient HP & H
H L faiftes egales & tirée P L, furlaquelle

foit faicte letriangle equilateral PLF, &tizée » u P "ofw
H F.D’autant que les deux coftez L H, HF: “yneliy e
font cgaux aux deux coftez PH, HF & labafe 8 © e burming
L F cgaleilabafe P F,il s'enfuiura parla preces F 4 toufly v
dente qtie l'angle LHF feraegaldl'angle PHF: Ayl mntyn
par ainfi l’ang%e doané BH € feracouppée en deur egalement.

PROPOSITION x.

Coupper en denx egalement wne ligne droicte
donnéc terminee,

SOit laligne droi@tcfinic H B, furlaquelle foitfair ¢
le triangle equilateral H B C, & foit couppélan-

gle HCB cn deux cgalémeficdelaligne CD par

Le precedence. D'autanc que C H, C D fonteganz 4

CB, CD &lesangles qu'ils comprennent egaus,lar-i b n
bafe HD fera cgjc dlabafe D B: parlaquatriéme.
Tellement que H B eft couppée en deux egafement.

PROPOSITION XI.

surwne ligne droite,¢r d'vn paint donné enicelle eflener
ne autre ligne droicte en angles droicts.

N la ligne_propofée H B foit le point :
Edom’n{ é:l& 'ges CP,CLe¢ ,zs:& .2
fur P L {oit deferit e tridgle equilateral PFL, \

& menéelaligne F C, D'auantqueles deuxyy p T .
triangles font compris delignes egales;lile: — .- %



l EtemENs p'Evcrine, l

‘font equiangles, tant parls 4. qwe 8. propof. L'angle FCL fera
doncegal 4 i'anglc F CP, & tousdeux ferontangles droits , &
I3 ligne F C perpendiculaire par ls definition.

PROPOSITION XIL

Sur vneligne droicte infinie donnée, ¢ d'vn point donné
quin'eft pas en icelle mener vne ligne droicte

o, o perpendiculaire, '
‘vv A gu'y Fure ,“"""HL’ S .
sl fevad 'Soit la ligne propofée HB & le point.don- ‘e .
fon tu pre- Mné hors icelle C, duquel foittiré vn cercleen
e 74p¢ forre qu'il couppe la propofée , commeen GL, i
Heh ‘et & foient mtenées C G, C L egales & couppé lane © L
e . av gle GCL cn deux egalement par CI: d'autit que les denx srian-
,’:“m..,, ) gles font equiangles, angle CIL fera egald CIG, & iceu
i Yy "a:fcrbnt droits,& % 1 perpendiculaire parla definition,

bty , o
PROPOSITION XxIII,

P

Si'vneligne droitle tombante fur vne autre ligne droicte, faict
desx angles,iceux [eront droills, ou egaux & deux droicts,

Oit lalignedroicte LB tombante fmﬁﬁgnc PC, u :
\- i /Sclle fera deur angles droi&s o a deux L
- icts. Ques'ils font droiéts nousauons ce que de-
B

/ne byne firong: sTIS ne font droits, ois efleuéela perpendi- P c
,’:‘;L"X culaire B H dupoint B. D'autantquelestrois an- ™ —

witre: ,ams- Gles HBP & HB L & L B C valentdeux drois, il s'enfuinra
« plan Sureque le compofé PB L, &lefimple LB C vaudront auffi deux
3o Yorslbadroits : carlexcez defvn eftla diminution de lautre.

fant Jenss angly dywly quilemenraune doufean 4y quey qWa mefure quolan

fagvaniid fambe febinine PROPOSITION XI1IIIL

§i en wn point quicftenyne ligne droicte deux autres lignes
droiltes coconrent de cofté ¢ d autre en vu plan, &r font
deux angles droicts non d'vne mefine part yicelfes dewx lie
gnes ferons direclement enfemble.

SPRLNY NS )




e ™ R gp—-

4 észnl:hgl;n:runx. g

Y pointdonaé B de cdroite HB : 4

A fongnt concurrentes deux hgnes droites “’::)'“:u
CB & DB faifanslesdeurangles HBD & . ,v“';é_
H B C egauxd deux droidts, il faudra quiicelles c B sulgpa Jiere
deux lignes foient pofées dirc@ement comme » [ T
vne feuleligne. Sinon foit pofée LB dircétement anec BC: 1l arnyly d uu‘ﬁ

s'enfuiura , parle pm'amte ue HBC,& HBL feront ega.uxMN
4 deux droifts: mais ils font plus scm:s de la quanticé dclanglc Prendons S

L B D:}a propofition demeurera donc veritable, 1% ":,’%f"‘k"; ':,;;:
Fa, an
PROPOSITION XV. pqux.,.t'uih"fgu,

si dewx lignes droictes (¢ conppent Lyne L autre, elles fekm l?l”f}“‘ H-c
angles oppofeX L'ynconsre Lautre an fommet egasx. T Vomadr

s Oicatdeux h%ncs droictes HB, CO fe coupans
T'vne l’auttc aurant que lcsan lcs ALT & >< [
it

HLO ﬁang cgauxa rox&s ar

. OLB auffi g%uxa deux droj@s, le comun HLO

eftant ofté refteront HLC & OLB egaux, Sem- © Combme HCa
blablement fe demonftrera HL @ cﬂ:rc egald CLB. H L aiwi 1.8
-B.C -

PROPOSITION XVIL
De tot triangle ayant prologelivn des coftZ I angle extericur
[ers plne grand gue 'vn ¢ Lantre des interients oppofeZ,
mzn% BHC foitle cofté BC prols- 4 Vem
Dgé & cougpé HC cndcuz ega- t‘/irvl:’;:.
Jementen P, &tirée BP vers F,enforte quc *Nubendus se
BP,PF fotenteéﬂf_s, foit aufli nréc CF.dau-, cdu frian

N

unt ue FP ontcgaur aux deuxcoftez  * 9l puypese’

H, &les qudscomprennent op- N Gpepeionee !Z
soézau fommet P cgaux par lsprecedente, les ' e 1“"“:;’,
sfcront eqmangles tellcmcnt que PCF fera egal g g

‘ng B. Aplusforee raifon PCN feraplus dque)w.&.u:':t.
blabhnen:fe demonftrets l'autre ang gnmow Tnkenituy

drequel’extcneur HCN.

: ’ROPOSITION XvVil,
mwm;le lesdeux angles pris en quelgue farsequece

"""" ﬁ?it Jont plog pesks gue dews droicls,



s v " Ex.zuf_us PEVYCLIDE,

roped? ttiangle BH C foit prolongé BC vers ° ,
""l‘f/’" “"\DP & autant que les anglcg HCP,&HCB N :
% """*L“ % fout e gaux a deax droidts, & que langlc exte- /\
P ti veur rieur C, eft plus grand que langlc Hou langle '/_ !
Orbey quetquB : il senfuiura que Fangle HBC & Tlangle -
thef gum HCB enfemble ne vaudront pas deux droi s, .

iyl prer pon plus Fangle CHB auechng!c HCB.
‘r‘-‘n(p—n"wml"}

1m$ En rout triangle le plue grand cofté fouftict le plm gmd dngle.

tnu-;ru- 01: du triangle HBC leplusigrid coft€ H C. %\t
m‘:* u‘sﬂ I'anglc HgB Cn cﬁlcpplusggtand angle dv.lg \\\
1 anvlc oitcouppée H L cgaled HB: ics an—w
Pt wnp) gles furla bafe feront egaux, fg.mou' HLB qu
HBL: Mais HLB eft plus g rand que LCB in-,
terieur & oppofé: aplus fonc raifon HBC qut 7

eft plus grand que H L B fera auffi plus grand que LCB Sem<

blablement fe demontftreralautre angle. Dececyon powrra recaeilliv
e le plus pesit cofté fonfbiendrale plws petst angle..
PROPOSITION XIX,
En tout triangle le plus grand angle cft fouflens

du plus grand coffe. -
Sdlt du tna.nglc HBC leplus grand arigle B, f le W

plus grand cofté n’eft H C foit vn autre, comme
HB,il s'enfuiura par la precedente, quelantrle C fera
Jeplusgrand contie Thypothefe. Semblablement fe

dcmonﬂ:rcrad-e lautre cofté B C. De cecy refulte gu(
Peplus petit angle ft fouftems di plas petitcoftd,

PROPOSITION 'Xx. o

En tout triangle les dewx cofteZ_pris en quelque forte gue E

ce foit, ﬁmt plus grands quelqutre. ‘

et i SOxtlc triangle HBC,& ptolﬁgé lé coftd BHvers
cs- c/esve-, SIP enforte que HP foit egala HC & foints PC:
f’“‘ v '““fcs anglcs HPC.& HCDPferpt :ﬁwx porle ;wgqmu
,;r:," ' Maisl'angle PCB eft plus grand quel'ang} P,

e s . & pat confequent plus quclangle P. 1S cnﬁ.uura e
angle o l“ﬂonc quelaligné BP'¢galed BH, HC: fera plus B

o facse mw ‘“..7, urj“"—‘ "_—rﬁ‘. rh/’m grandc




LivRE PREMIER. ‘ 9 l
grinde que CB , commeon peut recwalliv des pn.ndm. Semblable- i
ment f§ demonfirera le furplus de la propofition. ‘
- " 'PROPOSITION XXI, ' |
8i des ¢xtremitel de I'vn des coftZ d'vn trim%lg 7 mene |
. deux Jignesdroictes dedans iceluy ; elles feront iemw pe- j

tites que les deux autres cofteX du triangle :mau elles con- , j

u’mdfom‘m plus grand angle. '

¢ Uy unh’us;n_wn:‘

Oientdutnangle HBC & des extremitezB,C, P plasg grand

tirees BP, CP %lans letrianglée H BC:&Joit pro- "12‘;_‘““{:;1""'
longée BP en L: dautant que BH, HL Bt plus b e cus L rre |
grandes que BL par la precedense , {oit adiouftée la it
commune LC, ifera euident que HB,HL,LC fe- Jrrmanc

ront plus grandes que BL,LC.Semblablemé& L P, ® é P ::L""’
LC font plus andes que PC:foit adiouftéla commune PB : lors guin i -
CL,LP, PB feront plus grades que BP & PC.A plusforte raifon g p. ¢ .
donc BH, HC feront plus grandes que BP,PC.Pourla feconde

parue, langle CPB eft plus grand que PLC, & PLC plus grand

que LHB. A plus forte raifon CPB eft plusgrandque LHB. |

g ) A Propopibion:

 PROPOSITION XXIIL xmac/m-
_Defctire vn triangle de trois lignes droictes egales dtroislignes expbioniv

JSon# clasrer

droiétes données , ¢~ defquelles les denx prifes en Q_"i%'_“ﬁ“"d pong

Jorte que ce foit foient plus grandes que Lawsre, iy rae it o
. en frider F1G

' Oiét les trois lignes droites C,B,H. hegdant .
s & {oit fai&ke F (%n cgaled H. au’p(;in: X ~H g;‘z‘i J
G foit tirde vneligne egale 4 C, par la I I'; TKaB,
‘demxiéme , & dupoint G foit defcrit vn S it
_cercle 3 egale diftance de C commie P Hsc%dfo-"ut 5
K N L:apres du point F foit menéde L Ve trnyrnidio,

vne ligne droi@cegaled B & du'-glc_gnipoigg& 3 eggale diftanes Ligne, Joo
. eede 'hr,fg,i,:_dg@ri_g vnautee cercle comme K P’f,icgfbﬁi'en't me. fomébiis “),
nécs aTinterfection des deux cercles K, F.K, GK,egales 4B & &i. k| SN
il fera manifefte qise le triangle feta faic d¢ trois lignes egales auf | ne <ot

THrer a3 by,
propofées; o . " o
. PROPOSITION XXIIL - +cmmml
Mettve qu cofté d'wne ligne droicte donnée 3 v point donné enYesr 1

icelle,ymangle rectiligne egal i vn angle ret?ih%ne donné. ;:Qf‘::
. VG e ez
/

[

.
&



: ErzmENs pEycLiDE,
. SOitla ligne donnée N B, & langle propofé " e
PCH:{oitfaite CL egale 2 CP & tointe.

PL.apres foit NG fai&te egale CL,& fur NG
comme fur la bafe foit conftitué va triangle par
le moyen de denxlignes egalesa LP, PC par le >
precedente | & foiticeluy rtiangle GFN. 1l sen-

. fuiura que les detix r.riangl%s feront egaux & R
equiangles par les 4.¢ 8. propef.& par confequent 'angle aupoiny
donné N, egal dl'angle C propofé. ® ‘

© " PROPPSITION XXIIIL 4
Si denx triangles ont les denx coffeY eganx dux dewx cofle],
Pyn alasitre,mais Langle plus grand que Langle foauoir ce-
. lwy coinpris de lignes droiftes egales: ils auront anfii la bafe
plas grande que la bafe. - ‘

.
Gefbe MY\ Es deux trtanigles HBC, PL ¥ {c* g
f""'*‘é [ag Ddcux coftez HC, HB foient eganx ,
logfi e amanx deuxcoftez PF, & P L, % foit 'an- i \
“a1g > %lc CHB pluy grand que FPL it faurque " »
G c
¥

abafe BC foit plus grande que LF, Au-

uement (0t par la precedente, fait larigle

GPL cgald CHB, & le cofté GP egalau cofté FP & ibinétes
LG,FG. lesdeux angles PGF & PF G feront egaux:Tangle
donc LFG feraplis grand quc lasigle P G F, & parconfequent
quela partie,{cauoir fGF:dopg fenfuiura parls 19.que LG(C'eft
a dize CB) fera plus grande que EF fubtendentelangle EGF. » .
‘ ~ 'PROPOGSITION XX¥.
/ | sidenxtvigngles ontles disix coffex eganx aux denx coft}
e v, Ponalautre, ¢g labafe plus grande que labafe,ils aurone
auste b e @465 Langle contens diiceux coffex plus grandque [angle. .
e Sy

Ve d e kg Oient des deux triangles H BC, PL F, les b ] bi S
b LiWaeed deux coftez HB,HC egauxaux deux coftez {f , { E ‘
Fa ¢

_ PL,PF. &labafe BC plus grand que la ba-
fc LF. Sil'angle BH( n'e{% lus grand que
Pangle LP F, pofons iceux cﬁfc egaux. ML
fenfuiura quelabafe fera egale d labalc per la 4. contre Ia pofi-
tion, Sil'angle BHC ¢ft plus peticque LPE Inbafe BC foca plus -




-snonftration
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Petice quelabale LF parls precedense ( cc qui eft aufli contre la

ofirion ) dont s'enfuit que.l’an‘%ie BHC n'eftant point egal 4
PF ny plus petit,il fera par aiecethite plus grand. N
PROPOSITION XXVI
Si dewx triangles onf deux angles egaux anx dewx angles vn
chacun an fien , ¢ le cofte egal au cofté, ow bien celuy an
long duquel fontles angles eganx,ou celuy qui fonftiens I'vn
des angles egawux : ils auront aufli les antres tofteT eganx
anx autres coffeT vn chacun ak fien, ¢ Lassre angle egal i) g6

. Y : . , t} v o
| ct.l’dgtrzeangle. = o ‘ > 4{;:;!
QOient des deuxriangles HBC, PLF les Sandl
N V'u»yu'b‘

. ! S ?¢

deux anglés HBC & HCB egaux aux , e
deusangleoPLF & PFL va alurre & A\, - 2
le cofté BC cgalaucofté LF. Si %‘cmierc- ey 7-:’31(‘
ment BH éft plus grand que LP,fowe d'ice- s nedes
luy couppée B G egale A L P & foit tirde ® . ¢ L ;}’:"’_‘)“:‘*
GC. D'autant que GB,BC font egales & PL,LF¥ & compren<toieou

&y (i e

nentangles egaux,il s'enfuiura perls 4. quelabafcferacgaledla 3" |

bafe, & Jes autres angles egaux aux autres angles , ceft afauolr 7%
BCG 4 LFP(c'cftd dire BCH) & par confequentla partic egh= sy, gey;

le au tout,ce qui eft abfurde & faux.Semblablement {e ferala de-eyaly ¢,

Zes auttes coftez & angles. e, 01 csovm Pad Yoo grends

. , 1&4.."%&1 R |

" PROPOSITION XXVIL - o

Sivne I'igne droicte srauerfane deuxc lignes droictes fuidlles
angles alternes egaux I'vn a Lasure,icelles lignes droictesfe- ..
rone parallelesenire elles. o

hY

SOitlalEncdrdtc LF travctfantles deux LB il
Llignes HE, CP, & faifant les anglesalter- R - 7:‘:::
nes HLF, & LFP agaux: Siles deuxlignes - Gg- wrlen
nc font parallcles , clles fe ponsront ioindre, © ZF P Yr Synats cogtin
% pofons que cc foit cn G potr faire fe ¥ b el g

tisngle LFG. ~Mais l'angle cxreficur HLF eft plus grand que

Tinteticur oppof LFG perds 16 cansrela pofitian : icelies denx
Semblable- N

§j o l



"  Erzmins D’Evcride,
mentfe demonfirera ne fe pouuoir r'encontrer dePaatre, Telle-

-mentqu’clles feront donc paralleles.

PROPOSITION XXVIIL

$2'wne ligne droicte sranerfans dewx lignes droictes faict Pan -
gle exterieur egal & Langle intericur oppofé d'vne me[me
part: om bien les angles intevienrs d’vne mefme part eganx
d dewx droits : icelles deux lignes droictes feront paralleles
entte elles. ‘

Oit LF laligne droi&e trauerfant les deux li-
e taifan * gnes droittes HP, CN, & foientlesangles
Jewtio LGP & GIN egaux.HGI feraegal 3 LGP par H
froposiimla 14, Ceftd dire, 3 GIN, Tellement que par/s
A4l grecedente HP, & CN feront paralleles. Pourle <
T %fEcond, foient PGI & GIN egauxa deux droits:
E:‘T"""'la ligne FG tombante fur HP fait deux angles, egaux a deur
% ,;'::‘.:droits HGI, & PGIL:file commun PGI eftofté refteront HGI, |
GIN (alternes ) egaut. Leslignes donc HP, CN feront paral-

frenty 3
ta;uq,},:{ lelcs par la precedense.

Fos g aly qui trne dip engle drvins 2o
t.,:%',-.,yu'f}zmw_l’i OPOSITION XXIX.
Yany 2y Uy ey porillile; | i . .
8i dewx lignes droicles paralleles font trauerfees d'vne ligne
droicte, icelle ferales angles alternes egaux entre enx , ¢
Dexteriewr a linterienr oppofé d*vne mefme part.¢y lesine
L terieurs d'vne mefme part cgaux & denx droits,
prot. : ‘ ,
bt 1Y -SOicnt les deux lignes droictes HP, CN tra- VA
uerfées parla droi&te LF;files angles alternes ¢ G p!
HGI,GIN nefont egaux,foit GIN plus petit, '
laligne F G fur HP faic deux angles ecaurac
deux droits : tellement que PGI & GIN font £\,
moindres que deux droits:dont s'enfuiurapar ls ¥
I1. commune fentence queles deux HP, & CN fe joindront du
‘mefme cofté ot les deux angles font moindres que deux droies:
& neferon' paralleles(contre la fuppofidion ) cequi eftabfurde,
Par{gmblable demonfiration ferropuers HGI n'eftre plus peric



-
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e GIN, dont senfuiura quils feront egaux. En aptes d’autane

que LGP cftegald HGI, ilferaaufliegald GIN paria premiere

commune femence.” Finalement, d’autant que GIN aefté monfiré

egal 4 HGI, & que HGI, & PGI font egaux 4 deux droits, il

Senfuiura ( le commun HGI eftant ofté) que PGJ, & GIN fe-
roat egaux d deuxdroits. o

'PROPOSITION XXX,

Les lignes qui fo,r_n pavalleles a e mefme font paralleles
© " emre elles,om pofees diretement.

_SOicntlcs lignes HP,& CN parallelesd LF,& H »
Whnon fituées dire@ement. D'autant que l'angle
HGI, eftegal 2 GIF & ceftuya IKN interieur ™ r
oppofé & d'vne mefme part par le precedente il ¢ N

sgnfuiuraque HGI, & TKN alternes feront

cgaux parla 1, commupe fentence. tellement que les lignes HPyCN

feront paralleles.Pourle fecond,pofons les deux lignes CK, KN
parallelesd LF & nonl'vyned faurre, il faudra quicelles degxli-
gnes (¢ rencontrent,comme pour exemple au point K. D-autant.
quelesangles KIF, IKN ‘vallent deux droits par la precedente,
commeaufli KIL, IKC, & queles anglesalrernes LIK, IKN
font egaux, ils’enfujura ‘guc IKN & IKC vaudrontauffidenx
droits,% que CK (KN ferong pofées directement par la guatsr-
ziéme propofition, :

PROPOSITION XXXL

D'y point donné mener vne ligne droitte parallele avne
ligne droicte donnee,

SOitlalipe donpé? PC &le pointhorsicelley - ¢ p
H, dutgel foit tirée vne ligne droide fur PC, i—

comme HN, & foitauff an point H, & furla

mefme N faltl'angle LHN c%al ila"gle p TR
HNC &nla 23. Drautantquelesangles alte - es

LHN

Reles per Le 7. propefition,
T B iij

i

HNC font egaux, les lignes LH, PC feront paryl-

N



. Ex.z}_u’_s n'Evci.xb,z',
" PROPOSITION XxxII,

R |

Deé tout triangle ayant prolonge 'vn des cpﬂe(i banglede., .
dehors eft egal anx deux angles de dedans quiluy fontop- .
. pofe.Es Les trois anglesinterieurs dweriangle fons eganx s
desx droits, o T

, ‘50& dutriangle HPC prolongéle coté PC oy
pultipiadden L, 8 au point C faicte CN parallele aHP, N
twwv,'_ Dautitque HC tombe fur deux paralleles,elle . '
. Pre-Cafera les angles alternes PHC, HCN cgaux par
ﬁg‘ﬂ ls 29. comme aufli PC tombante far lesmef- £ ¢ L
ey cosic; mes,feralangle exeeriewr NCL e%;;l alintericur oppofé HPC.
Vi erae D ONE ©ft emdent quelextetieur NCL eft egal aux deux:in:.
vy +ougisngerieurs oppafez dutriangle HP C. Et pourceque HCL, & .
«LsnWHCP font egauxd deux droits parls 15, Il s'enfuinra queles -
#how'svrois angles du wiangle feront egaux ddeux droits. . .
PROPOSITION XXXIII,
Les lignes droickes quiioignent deux lignes droiltes paralleles
' egales, fons aufii egales ¢~ pavalleles. '

SOicnt les deux lignes droictes paralleles egales = g’
“HP, CN, conjoin&es parles deuxlignes droi- - i
&es,fcanoir HC de mefme part,& PN de lautre, E ’
& foit tiréela droicte PC,laquelle tombera furles .3 c
deux paralleles, & feralesangles alternes HPC & ° '
PCN egauxparlag.tellement queles deuxtriangles HPC, &
PCN auront deux coftez egaux auxdeux coftez, & les angles
compris d'iceux coftez egaux, & par confequent la bafe CH i
. labafe PN, &lesautres angles auxautres angles,feauoir NPC
ifangle PCH alternemesir. Dont s’:nfgiuu*a_i;ﬂi qp:lcellef
HC, PN feront paralleles. T -

S° prorositron xxxVL .
De tous cipdces parallelogrammes les coftel ¢ les angles'op-
"pafez font egaux entresx , ¢ le dimutiens les coappe ep
 deux cgalement. .

- . \
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SOit ag parallelogramme NPHC tirée laligne p S
dfoitte P C qui faitles angles alternes egaux,
HPC i PCN, & CPN i PCH. jl eft cuident ‘
ue toutlangle HCN eftegal au tour HP N. A
Apres, pour c¢ qareles deux sridngles ont deuran-!

- gles egaux aux deux angles, & le cofté PC commun, les autees

angles {exont egaux)'vn 3l'autre, & I¢s coltez aux coftez par ls’
26.D5¢ Senfuiyra juelaligne HP fraegale 4 CN,HC4 PN..
&langle PHC ,:il’a‘nﬁ NC, & queles deux c,rm%ks_ eftans
sgaux paramefme 1a diagonale PCMovppera fe parallelogram-.
mg en deux egalement. T L

-

Dol L P&OPO‘SITIO“N\ XXXV‘.
A g " ‘

Les parallelogrammes eftans fur yue mefie bafe, ¢ entre |
mefmes paralleles font egaux entreux. ‘

¥R labafe PC foient Jes deuxparallelo-gy- ¢ p 3’: ::‘;:
grammes HPCN, & LPCF. Puis queles i- [ 77707 prviun o
gnes HP & NC fontgegales,commeaufli LP, | 418 7 tiim- fivey
C,& femblablement HN,PC,& PC, LF, par{/ S topdary gt
La precedense, Jes deux eriangles HPL, & NCF ¢ . & parallele L-p.
feront chi_angles & ggaux, defqucls foir oft¢ 1€ triangle com. Fer¥ Jeup
mun N L G, refterontles trapefes egaux HN.GP & FLGC, poralels
Aufquels fi on adioufte le triapgle commun PGC, il fera euj- ™ qj—q
dentque le parallelogramme PF fera egal'd laddtre HC; eftans i“"' ~v
les deuxconftituez fur vae mefme bale PC, , . M L’;: :
- Ty g
" PROPOSITION XXXVI, '~-?-:)e~n-m1u,£1
oy AR S . r' ‘hu:::{j“i:%‘
‘Les parallelogrammes effans furbafésegales ¢r entre w2, ¢ v
- mefines parallsls forvepuixemrenx. L7 b N

Oientdedx paralleles HE, PG;-& deuiparde 8 3.~ L. x 70y,

lclogrammesLHC,LG'fuhafcsc‘galu oiemti[ [ /T 7] pevtone

tirdes lestigues droittes PL, CI fuiferont paral- | - - [ Farvem. ..

Ieles parls 33. & fefont Leg:x logramme P - Juclon ey
n £ par

egal an paralldgumc’ gramine: i pracadente, 2+ € F O £t guc.
& ilautre IF; Dont eftevident quele parallclogramfme I-i C_LL;Q
et egalau paralleloer ¢ LG parlaprem.cre commune fentence. Qs et L
‘,g‘,yalloamm,.y 4 B iiij parallelogrn
el
] w HN




Erexens »Evcrine,
PROPOSITION XXXVII,

Lestriangles eftans fur vne mefime bafe ¢ eqtréliﬁt/b;e:,‘
paralleles, font egaux emreux. .. ..

n misne QV labafe P C fofens deux triangles HPC, £ 1 N w:
Bz siy g N P C entre deur paralleles, fsauoir P'C
st le & LF. Soifdu point P tirée laligne droiéte PL ‘ '
P-C. panallled CH & CF pargflele 4 PN. Hecft .

Ly vard e ident par la 35. quele patalliclogramme LC P _
. ng 1°" eft egal auparallclogrammes F P: mais lc triangle HP C eftla’
" oitié de'va,comme NP C famoitié del'augre. I} s'enfuiusa
1.n-p ¢.doncqueles deux triangles feront egaux par s 7. C.5.
Morffuts  PROPOSITION XXXVIIL

&g hap biomslor cpgense | ' ' '
#pe- Les triangles eftans fur bafes egales ¢ entre mefines
MEC ' -paralleles,font egaux entrenx .. -

. Oicnt les deux triangles GPC, ILF furbafesg. W_N_ X
et Vegales & entre mefmes paralleles , fgauoir fur

iy 1., PF,"GI, & foit faitelaligne CH parallele 3 PG,

Sormy, commeauffi LN 4 F L. D'autant que lesparal-

tatr~ lelogrammes HP & NF fontcgaux parlc 3o. * €L ¥
e me ples triangles qui font moitiez feront egaux.
Ueley et oo lems entemi e, ,
Fomberant Joy ArPROPOSITION XXXIX,

T™hy Loy Yunclager Jliven Ruiniry Agaup cny
¥77 ‘Pt Les triangles egaux conflitueX fur vne mefme bafe ¢ d'vne
v ‘ mefme part , fons entre mefmes paralleles.

SI les deux triangles fur la bafe PC(ftanoir HPC 4y »
& BPC) font egaux, & que laligne droite HB' v

ae foit parallele i ‘P C. pofons vné parallele HE,: | ﬂ‘

&Pfoit{ tiree I1C. 'LCL dgg‘uiangrlcs HPC, |,

1P C feront egaux per la 37. & s’enfui ~ g 3

putiefg&ra*?alfi_g_ﬁtélg;,(fauoit IPC 4 ) ce X0 e“j

tﬂi;%peut eftre ayant BPC cfté pofé ggald & .- .

. . . . . .
fretato o; s fyurdo sondyarpo- . L,

-~ ~
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PROPOSITION XL, ’
Les griangles egaux qui fous fur bajes cgales rg' d'varmefine
o . part,fons entre mefmes paralleles, .

sOicntdcuxtr'u:)glcs HPC & NCL egauxcon-a__~ X.. . .
ftitucz fur bafes egales P C, CL. Si HN n'eft S g
pagllgled 'P'L, foit H F parallele d1amefme, & - abfants
:ée‘l!zlén_e LF. Logs les déuxtriangles HPC' & | o nbarey
FCL feront cgaux parls 38.dont s'enfuiura gug_la p ¢ &~ .
parde F CL léra egale au tout NCL, cequine =~ '~ F¢ ¥
peut ';I}fg,'afan': F}a df.é'PQfé egald _Hp c. . :.:{;:ﬂ

~ PRopgsiTig xLn
si wn parallelogramme ¢ yg rriangle ont yne mefmebafe ¢
Jfont entve mefmes paralleles , le parallelogramme fers dou-
ble ap triangle. " o o _
SOit le paralleJogramme HPCN & letriaggle® N L

LPC fur yne melme bafe PC, & entre mefmes -
aralleles PC, HL, & {oit tiréele ditacuent HC, —t
es deux triangles HPC & LPC feront egaux par |

ls 37, maisle triangle HPC eftlamoitié duparal- p— ¢ -
lclogltamme JHPC) :l;c‘t'ria;?gle LPC feradonc PC
lamoitié du parallelogranite. . HNPC e gl

S, A L.
/"7, PROPOSITION XLIL e

('l-‘:urc W pﬁrcx_:ﬂelogramme egaldvn tﬂqngl; donné, ¢ -
B :‘ ayans yn angle egal 3 vn angle re&il{gqu@nni. e olin gy, i on

Oit letriangle donné HP C, &langledénig w J¢ pawatlsd
né N,auquel angle & aupoint donné C foit“ ¥ f\;‘ .-(:-., e
faicfon égal PCG : & foir cotippée laligne P C lox Feip-
en deux egalementau poisic: L, duquel foir ¢i- \ _E/ Fg-L.C
rée LF parallede 4 C G,& du point H foit i~ Langle §

xée H Gpardllele d P C.D'autant queles deux ¥ Lorifiadat, 3o P

triangles HP L, H L C font cgaux parls §8. & queleeriangle ’
HL G eftla moiti¢ du paraliclogramme G'L pir?é precedese 11"
fenfuiura que ce mefme parallelogramme f 13 cgal aux deux
triangles, (Ceftd dirc ) autoutpropofé HP é '



- EsraEns. DEvesrtd, . g
) PROPOSLTION XLITL
Entoui pmﬂelogume les ﬁ;pplemem des pamﬂelogum-

mes qui [ope fur lediametre [bm egaux entrenx. -

-

e

Enuer h-a|' Oit le pa:alidqgtammc HP, C N ﬁdxago- H.I N
,{;‘;’;’“"' nale ou dimetient H € qui couppe lc paral- -
um Te‘logra.mme ca deux egalement, 2 lentour de¥
quar la aclie tlﬂ%gnafc foient les autres parallelo- >
"1" L% orammes LT, G F,& les fupplements,PK, KN, p 9 <
jf";ﬁd "autant quele tn;ngle HLK ;ﬁ:cgalau tian-
Pl ,m.“o‘“ e HIK, commeaufli KGC 4 KFC, fi d'vng cofté o ofteles’
-uﬁcuxman les HLK,KGCgreftera lcfu plémeat LG. Erfide
"" L l'auu‘c cofté onofte HI K& KFC, rcﬂcra le fopplément IF
z‘ M’Mf uifetaegal dFaupre LG parias. mmmamefmmu ‘

f"-wm“d-m Pnppos ITION XLIITL'
"W"cp’h:i 'Syr vae gne droitte donnée de/i-rm yn paraﬂelogmmme
C:;’"Lfg tgal & wne figure vectiligne dopnée , ayant vn ang!e egd '
ﬂ *3n yp angle m‘?cl:gne donne.

f‘ 1248 @ Oxr lafigure reiligne donnée, C.
9 * dome. L’anpgde propofz N Eﬂgne aonnéci

Canglee,d foitprohongée IP vers L, & furicelle au &

e A e .

fait egafn oint P foit fait vn angle cgal i N{com-

wn angle ¢ IPG) dans lequel parla 42. fou con-
w-;'w #uwftitué v patallclogramme egald C'com-
i b gvo me LEGP: & foit acheu le.paraliclo- -

Hen ve PGHI, & tirécla diagonale HP vers N, & fou yrolon-
‘/eff“ff“* éc FL poutfe joindre en N: [oit aufli mendée HIO & GPM,
F /"‘" & NMO icelles lignes FLN, GRM & HIO feroa pasalleles.

%.mauﬂ'x HGF, IPL & OMN. ’Fdlcmenuﬁc

4’3 FN fera yn patallelogramme, comme aufli 1G, &-ML:les ‘,

3‘ pa a32fyppléments donc OP, LG feront cgaux par ke precodene. Maw

;*My(e kLG acftéfairegald C. ll senfuiuradoncque PO paraliclogsd-.

IVeur ot ingne furlsligne ¢ onnée 1P ferae, gal ilafigure reQtiligne donée, . )
;;W « lirtleqy'cft Ie triangle €, &caural'an 12 dsné efhntlangleJPG

lmmm Tangle OMP parls 35. & ce uycgalaNparhcqnﬁm&ﬁ .

\ le \

”"“J”*’"'*t PROPOSITION XLV
| “J"“" N

L erns a4 o Mnm"ﬂ.g 1“".”
g e e p bt z,;mej’t“m s M’; SR




: - Lrerr PrEMuzR 0T g
Deferive vu parallelogramme egatavne fignre relliligne don.
" pees ayant vn angle egal 3 vn angle rectiligne donné.

Oic la figure re@iligne donnée - 5. » @ o
‘S.H PC Ng?e‘dm&c en’ tria_ngles(“ - k ' '

HP N, NPC (comme toutes
autres figuresretilignes de plufienrs " /.

“coftez peuuent eftre reduites. Soit ¢ K1 M-
Iangl{c_ donné L, &lahgpe propofee” 7. ¢ 4 L‘ .
X F, {urlaquelle & aupoint K foit £2i& vn angle egald

efme

‘an triangle H P N comme K F G I, & femblablement fojt lur IG
(egalea lK F) aplicqué vn auwre parajlelogramme egalau trian-
gle PC N, comme I G O M. D’'autant que K F eft parallele &
egaledI G, & celle-cyd MO, Il s'enfuyuraque K M & FO {erét
‘cgales & paralleles: par ks 13- & quetafigure entiere FM fefa .
o paraliclogramme ayant ! an‘gle donné & la ligne donneg cga-
Ie 313 figure retiligne propofec HPCN, .

PROPOSITION XLVL'
D'vae ligne droicte donnée deferie wn guarre.
SVﬁn laligne dotmée HP foit ¢fldnée lapetpendi- y
culaire du point H comme H L, pgria 11, & foit | *
f2i@p HN epaled HP. Apresfoit duppint N tirée N[ F
NF pagallele 3 H'P, & dupoint P'foittirée PF pa- | ~
. galleled HI N, 1] eft evident quela figure-eft equila-
terale & parallelogyamme, & que Tangle H eft egpal B
i loppof€ F. parls 34. Maisles deux angjes H & P valent deux
droits parla 29, I senfuit donc que P eft droit , comme aufi
Voppofé N. tollemenzque HP FN ¢ltynquand,
' ~ PROPOSITION XLVIL = - =
‘Aux. trianglesrellangles le quarre qui eft fait du cofté qui fous
. flieut Langle droit, eft egal anx quarnéX_qui font jaits des
fofteX qui comprennent Langledroir,- -\ .
SOi: le triangle rectangle HPC :ya'nt'l'anglg H droic: foicne
> aufli les trois quarrez d’eferits fur fes ¢cpftez PCLN, HIKC,
& HGZP. Pour mdnftrer qucle quarré CN {op ofé atangle +
droit H) eft egal aux deux autres,loit tirée fur NL laperpendi-
" S0l par L o F s
[a C.%w NO f";ab—a PN
ey Ze pop3l Lagustls-Lyns-

n P

¥l



.., Erswens pivcriny, LivRs PREMIZR . o
culaire HO { qui ﬁ:ragarallclcf‘ PNperls AN Yy
-,28.Soitaufh riede HN & CZ.d'autantque . - ) Ny cosachil

*PO cft wn paraliclogramme , Ic triangle

t

o 1 HPN,queft fur mefme bafe PN & entre X , :
3 ,‘:‘d;:;";ﬁHl {mes &ml!eles PN, HO fefalamoitié {€ conrer M‘J

51 Vg celuy. Maintenantle apgle ZPC a les In fijienam
gle’p e, deuxcoftez ZP ,PC egaux auxdeux ¢o- v Py
Jit{(ol‘iu’i[ ftez HP, BN (commeilnefe peut faire ue Yabiyne

J #4-n p4- anrement par la copftin@ion) & langle  =o LP—C“, frue 7.
fad quive ZPC eft compofé de l'angle droit ZPgH e et

. < Ve Joog
ful jrlisége def ngle HPC :commme en femblable Tangle NPH cft comon e
,/ Er)‘.yl(’é 'l pofé de l'angle drOiFNPC,& du meﬁne HP ,q‘“ Cﬁ commun. & v s
,ﬁ, ,,“;Z 11 fenfuit donc que l'angle ZPC eft cgal i Fangle NPH, & par 1‘“_'-’_1:!"
}M 4« tonfequentla bafe- ZC egale dlabafe HN, & es autres anglés f::,,?,t
A:nm&/w"aux autresangles : & le triangle egal au ttiangle par la 4. Mais le oy
b e auarrd HGZP & le trian lc%P font fur mefme bafe ZP & en myme e
trang q I g .t
I portve. Mcfmes parilleles ZP, GC. I fenfint donc que letriangle ZPC fiva 9
the du _eftlamontié du quarré HGZP paria 41.& quece quarré cft cgal ¥ qua

Juarme g’ 29 parallelo me PQ par la 6.commane fent, Semblablement {6 H- €. fau |

i paonftrera faptre quard KH 8tre egalaurcdangle CO, 4 muiyi
D tyiangle. /crf:."yd; au grasve Jonghense o . frow foy migme co foon
f;;y»h:?»tlﬁ‘hvhr?b PROPOSITION XLVIIL to’_,‘}(f;‘“f"j*‘ e b
Hengrde agpudieit T « A
micis & me-Si le qy_av{e'“qt;i eff deferitde I'vn descofteX d'vn triangle 4} gu e |
gurnt doux. f;ufc&:l aux quarrX des antres cofte?, da priangle: L'angle
| qu;R N o’;‘_‘;""”’”‘ dq‘ghyes denx coftex du triangle fern droic?.
; gy - b . !
Tt GO e pridhgle HPC dyquelle cofté PC fait
! pav i bnan 2 Jvn quatré egal aux quarrezde HC & HP.Soit
gl vorwr enapres furld ligne CH au poinct H efleuée vne X
", {t’:rpendicuhire HN egaled HP, & foit tirde
‘ Tww C. D'autanthl.xlc les quarrez de NH,HC, (c'eft ¢ B
> adirede HP, H C)font sgauxauquarréde CN

’ Fartey um !Wprmdem- Is'enfuiurg que fe quarréde CN fera egal an

Angler brFquarré de CP, & parconfequentlaligne N'C egale 4 la ligne
V‘*’r’-‘;"“‘f%l?,' &letriangle N H C egal X equiangle au triangle CHP, & !
Lo e, patticulicrement l'angle CHP cgalalangle N H C,c'eft d dire ’
Lorbe N, uAlroi; ce qu'l Ealloic demofificer. I :
. dey fowshien fire .
philincic Nolsind TR TR TV T TS 11T VAN
€. ltnngle” HC. P _foridiny <umpet do f-loup angle Dok cntbremarn
L Semblatle, . NoH-C. JA.‘*‘“"‘:_’%# e W C-P e A‘qw’dq

e j
HC o HP & tiver hl{;nﬁ z')\;}‘:ﬂﬂfjl’.ﬁ/;ﬁ%wrw)-‘wwm/w s
Thore 4, P, }/a\f:/uhm\ vn b b angte ‘}7"‘“““’/"‘""‘""‘"’ . ‘



compofentletout. B1,ils lay font donc egaux,

55y PR NG 3 g
E SECOND LIVRE DE W
‘ELEM_ENTls‘ D'E VQLIDE.Mm,:“M i
DEFFINIT[ON PREMIERE, 51w, dem &z
; B exc
O vt parallelogramme re@angle eft dit Jems .
» eftre contenu de deux lignes droictes qui /J,.“_'é‘;‘f{
comprennent langle droiét. . T
1. Entout cfpzce‘paxdlclogramme,vn?a:i o=
chacun diceux parallelogrammeés qui font fur le digezoleclogza
metre ayant va angle commua,aucc lesdeux fuPple-ﬁ‘-&.};’;‘:j

ments {c nomme gnomon. gl Sor
PROPOSITION I, ' {;‘;‘“{“a
8'ily a dewx lignes droictes , dont I'vae foit coupple en antant l}!&

* de parties qon. voudra , le reCtangle contens des denx li- Jroms
gnes droittes eff egal aux reétangles contenws de lamon< 2
couppbe,qr & vnechacane piece de la conppée.

Oientles deuxlignes droi@es B & G 1, def- o Ayguerk
S tielles GI foit c%?:p de én K, O foitau point —H_ fn_‘;nga?qz.'o. f .‘?
G ¢ cuéelaperpendicul};ire GB & faite egaled T-N._.E “-Ju"{md—%
H.Soitenapres urée B C. paralleled IG,& C1d — Lo
BG, icelles feront egales aux oppofées , & feront Gt o Ren
vyareQangle BI: oiranﬂitiréu KN&OLS K 0 Xy (s m
paralleiesd B G, & paf confequent egales: Ilcft cuident queles hpians L
trois parallelogrammes BK, NO, LI ferontre@angles parla 29, jarattales au
& compris de laligne non coupE& B G (ceftddire H) & defonéquecck
chacune picce de 12 couppée GK, KO, O1: & pource qn’ikf';;r“"'-l"“:

vl

PROPOSITION IL . moimbe
53 'vneligne droilte oft conppde comme onvoudra, les reans S,f 14 fem

~ gles contenns de towtelaligne, ¢ d'vne chacune P"‘“«:‘SZ‘;‘

Jont eganx an quarré de tomselaligne, ot esiilens o BC 1/

“‘Vn::’dAn """'-Jlb' "B ond

lete ‘\r 6‘1’ A s W’Mo-’nﬂu

e et vechmmnts ILO 1
T i e

Jetrawirm prvod 0 12 VY



. . ELEMENS DEvCLIDE]
3

HBL 1.,-.,;' ¢ Oic lalx&e droicteé NL couppée en F,-&fbit'ﬁié,n' € 8-

vrrastamg o | Yle quarté NHBL & tirée en angles droits la ligne |
'1&’7;( a- “droicte F C pour cftre _c%lé_& aralleled N H?‘a;c ]
:) "k ¢4 frireles deux i¢@angles, HF, CL, qui compofent |~ |
o :"‘:i'fc tout H L, & font comprisdela tourc N'H ouy

-puc 14-8.4FC,& de- chacuné des parties comme . NF, FL. Il eft
+ ¢n pavie Cuident quliceux ro@tangles font €gaux 4 leur cout,
Ly HNF vrctangle el aBbCfL0 L T T
o vekargle e Dok PROPOSITION IIL
A N S
#5.L.7. Si'vme bigne droicte off couppée comme on Youdra:le rectangle
contens de latonte gy de Pyne des pieces eftegal am reclan-
tre 4 ,%p/,m/gle romtenn des pieces; ¢ au quarve de ladicle picce?

ot

I L S N S ;

uee o regeQOit la ligne droi@e F L couppée en N, &gy,
A foi¢ laligne droitte F H perpendiculaire &
z::’;:;“:"cgalei NL, & foit faitle rectangle HL,& efle- é :
In boute comurée laligne NCpour eftze ]-j;arq;lélq & cgale 4 .

u s~ FH. Reftenideneque CL fera vn quared,& ¢ ?,a(.m,i_
kuans vne L FIN v fe@utigle long faic de laligne HF (ot ./ = -
wieind, N.Y 2.1 : poes)& dc lautre picce. FIN.E¢ pourceque

::!/;: :“ ;‘: ges-deux Egd:s c?mpé.fc?tlf t:m.t 'Flf,eucf 'lu_y foﬂt cgales,
e “pROP O SITION  H11L
& girand e M F L oguen nfulbira,

i

;-3,2&1 » Stwuueligne dioiﬂ:jﬂ,cw‘pﬁ& o rié on Vowdra le quarré
::'7#‘: procisusior de la toute eft egad ety aux gfgwd(ddpiem,(g-a n&m-

e guow gur feogle dewx fos contens des picces.
was dof pisiss :

Frupeniva M Oie a ligne droi@e NL couppée { Xfo# M € X
mLm&niceﬂeg;dL Saitlegy NHBL: c:it.;ﬂe- ;

il ragpic Uée enangles dreits: F.C.pour eftre parallcle & K
i i gl el Gtsmponke TR pealee & el
TRk k. i . S egale |
b o ?;11__ Ileft cuident quele fﬂtlarpanﬁcgf ¥ e
ulve gaare’ (C'eft d fcavoir TF.) &Lanwequarsé fusla Ny_a.nie FL( c’cﬂ:‘ ifca-

uoix CK) angcleréctangle deuxfoisde NF, FL, (c'eftd dire,

HG, & GL)fonttotir]e quan¥ HL, 8 par conloquentluy fons

{e Yuane dbf;hudé N;‘F L: é‘tg»\l ang W”" des ppraces !9 6 K.

il

RN S

H OB e ol aplictungly deun' o conhensy des preces pov aenpl .

4 NF y;‘ru.’ﬂ_u}. NG.). & .
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Liveé: Sscenp. - %
'PROPOSITION V.

“§1 vne ligne dioicte eft dim%ée_ en deux pieces dgales, ¢ en
""" dewx inegales, le rectangle contenu des pieces inegales de
"+ latonté; aiécle quarrédela fection éntre moyeme,e]hgdﬂ I

du quarré delamoitié: .~ | ..,Lf;"'
S ok e by

SOit fa h'gnc droiéte HB cﬁnpyé‘c,,cgalp_- g2 ‘7“ B gk byns
L1

ment en C, & incgalementen N. fort fait. it s
fere@angle des Inec;s‘mcéaks HN,NB:. Lhoe
(e ifixe, lere@angle HL ) Soitauflifaic x~ ‘
fe quarré de lamoitié CB ( c'eftd dire,le quad- S rlT
1é GF) & fofent titdes NIG, & LIM D'au- - el
tantque BM cft cgaled NI, & MF egale 3 C N (c'eftd dire,d g irunt

B

. LIouIG)ilfenfuit Tie LG cft va quarré lequel jointaurean-> £ .«

gle H1 {ontenfemble egaur au quarré é F parce que le reQan- porbeges

‘gle NF eft c{gal ausedtangle H L,eftans compris delignes ega- wane
is parlaconftruction. - B T e 1': v
, ‘ e L O- puk s

PROPOSITION VI T oy

. ] ) B ' g qu.lv :on;rm

Sivne ligne droicte eft couppée en deux pieces egalés, ¢ge on 2™ 2 (+

luy aéanﬂe directément quelque ligne droicte : le re&anglemga:ﬁ
contens de la toute anec Padiouftée ; ¢ de Padionftbe, ance
le quarcé de Ls moitié eft egal 4w quarré quiest faict de lﬁdg

moisié ¢y de Radionftée comme d'vme. . M’;::fj

Oit Ia figrie droicte H B couppéeendeny ™ __€ R N‘t sy

egalement ¢n C,d laquellefoirappofée di- [ .| A f.x.m
tetemér BN, Soit fait le reGangle 5; latows K T JOol e
te & del'appolée ,Ceft ifcayoir HN & 'de - f -} Syng gy
Pappoféc B N (ceftd dire' N M.) Ecfoit ce - 1 £—"~"®vg L.1.¢
re&tan eHM:puisfoi:chNfaitle - L frwtees

1€ CF, &{oittirée B G paralicle & egaled N F. D'avtant qui pe-bic. 25
{rlaco»ﬁuﬂim CB eft egale d M F(celk idire i OG oman quum

LI) il s'enfuitque L G eftva quasté, lequel auee Ic re@angle (.ne-1.¥.
HM cft cgal au quarré CE,parce quelescQaagle G M eftegal pave e
au scQangle €O (c'cftadis CR) par bacmpirsition, .\, ot 4 3

’ o o BN’GF aL.l-

: : NM.a ¢ K-
: xmrale.



Er¥RENS DEVCLIDE,
FROPOSITION VIIL

Sivae lignedroicte eft couppé comme on Youdra, le quarré de
L toute, ¢ le guarré de I'vne despieces , icewx deux quar~
. el enfeinble font egaux, aurectangle consenu dewx fous de s !
toute ¢ de ladicle piece, ¢7- aw quarre de Lautre piece. !
:: m:,.‘;:"k Oit laligne ciroi_éc BH couppée omme oni ® €. R ;
o+ 8.H.L.oYvoudra en €; & fur BH foit fait le quarré I '
e quari oo BHOL: foitlaligne BF faifte egaled BC, & | Sl
- L’?‘; foittirée CN parallcle & egaled BL,& FI 4 BH. Prossod
rfot LampS0itcncor fait le quaré N'S delaligne B C' ouy 1 hofaespan
Aw reckan .@- N. D'zutant que les deux teGtangles ¥H, & FZ | N ° ,::‘, ‘};‘
ombe ru Tevqui font compris de latoute BH (ou F $) & dela” © i

/1 3 ln bispiece BC (ou BF,0u FG) enfemble le quarré IN faitde I'autre ;‘I,‘;‘”;'
v W piece CH, comgo‘fent & le quarré delatotre (ceft dfcavoir

7] 1¢ H1)5 le quareé deladie piece B C (Ceft 3 fgauoir N'S) il eft

ol Y Tertain quiils fonz dgatixaufdits quarrez HL & N S, comme

yx.f, Lovy tOUteSlos parties an tout.

ela bonvie. L #5.5.2, . -
i PROPOSITION VIIL - y

Si e ligne droicte eft couppée comme on vaudra,lereclangle

" contenu quatre fois de la toute, ¢g d'vne des pieces,anecle
warré de Lautre pitceseft egali ai quarré dela toute,¢ de

Zidic?e piece. ' -

Oi:laligne.droi&c SB couppée en G&foit ¢¢ -

- 1

Loy wwnis 1e . 4

; 1 Yappofée liligne BT egalea SG. Soicfurla

':/1 l'.'li&‘ cgl:npofé‘_é' sg?r fait e g:larré STDC, &ti-¥ '1 v '
[Wun vedarez GR, BZ paralieles & egalesd SC. Soient | '] © | |~

i cordaruauffi TL, DP egalesd BT (c'eft 3dire SG) &y P

Vuna tyube tirces L F, P M paralleles & egalesd S T.Ileft

" 4~w- & euident que les quatre re@angles sk, BP,DN, ¢CR «

s & RF font faits%ehtoutc SB & delapicce SG,&que fe quarréd
Vr“("ﬁ"‘z {K ON cfthitde Fauere gicce GB,& c'ompofcn:?e Qum’é faic
Z_ :ﬂk X delaroute & del'appofée B T laquelle B T eft egalealvnedes
L yusth . Picces fauoir S G. 11 eft donc evident ‘que le quarré S D, fait
CLa‘rs\‘\v'“ lacompolée ST eft egal 4 iceuxquatre re@angles , & au

et £, quarré 1Q faitdelautre Eiccc GB,: P - . }
onvih frnd-pua e Mmyl; : PROPO.
M:?t m ;,,Z Wu{)—f"}-—w\ ¢yZ{i}L\ o . ‘lwoo A
D L‘W,_MM' Wr deny gpeed ng‘ymf

i
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LivRE SECOND. 2
PROPOSITION IX.

si vne l:;gtie droicte eff couppée en deux pieces egales , ¢ en

dewx piecesinegales :les quarreZ des pleces inegales de la

toute feront doubles aux quarred de la moitic, ¢ de I
. fection entre-mioyenne.

T F S T ) (aﬁ;,n&)mu
Oit laligne droicte HB couppéeen deux P 1,m“unh9:mt

- egalement au point C, & incgalement au : quarry, 414'?4
oint N . foit eflcuée enangles droitslaligne e eney N8 ‘
droicte C §,& faitke egale a C H, & foient me- H-C.N-I3.

" nées HS & BS.D’autant que les deur triangles B C N B Prjesncc
HCS & BCS font ifolceles, ils ont les angles wamreg

furla bafe egaux. Ofr HC'S eft droiét,comme auffi BC S,don’(f: W’Z}B :

rls 32.de1. Iangle CH'S yaut vndemy droi@, comme aufli "
HSC, SBC, & BSC. Celyy-cy joingd HSC fera vaangle droit ., Ly
HSB. Soitaufli eflcuée enangles droits NF, & du point F {oit g, ,. Goml
titée F G parallele & cgale 2 N C. Ileftevidentque N F. b aux quare
egaled N B (langle F N B ¢ftantdroit,& NB F acmy droity Bele rmedt
commeaufli NFB) parla6.du premier. Semblablement F G eft s 4. .o
“egaled G S. :Soit titée H ¥. D'autant que parla 47. dw premier, aui v cu

lesquarrezde HN & N B(ou N F) fontegauxauquarré HF, ‘oeme..

& que ceftuy-cy eft egalaux quarrezde F$ & SH, & que le Que fue
quarré de SH eft doubleau quarré de H C, & le quarréde SF Y wuler
goutglc auquacréde GF (ou BN:)il s'enfuic que les quarrez deg (owjpresd
deuxpigcesinegales HN & N B font doubles aux quarrez dq}‘" L o
Ia moitié HC, & dela ligne encreles deux fetions CN,, , s

. wam
Lo e ST T g » 2%
PROPOSITION X. A

i . D RV ‘

si yne ligne droifte est conppée en deux: pieces egales N X P
luy adiouste dire€tement guelgue ligne droicte :le quarré as: -
dela soute auecLadiouftee ¢y le quarré de ladiouftée fons el e

doubles anx quarreX dela moitié,co de celle qui eft fmffvji’ i

delamoitié ¢y de Taddionfpée, comme d'vne. g
& wslyps

(49 A
z’umf,u B
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ﬁ:i:h::zb% Eremens DEvcride,
Ot Ia ligne droite S B couppée en deux ‘g .
. chalcmcnt au point C, alaquelle foit dire- : J?
*“!umés:@?:cmcutappoféc BN. Soitdupoint C efleuée \B :
s ntbpyk. €nangles droits CP quifoit egalea CS. Soit &= < ’
auee tagnauthi faicle reGtangle CPF N, foient menées N
+.{ 41, SP, PB. lleft cuidentque fangle SP B fera

wure'J< droit (eftant compofé de deux demy droits) comme enla prece- .

tuugled  dente. Soitprolongée FN vers G,% PB vers G. Le triangle
[n‘l enaBNG eftrectangle & ifofcele, d'autant qucl'an(glc PBC eftde-

L «eA my droit par la conftrulion | & egal il'angle dufommet N BG,
5" P B (comme par confequent 'angle N G B c(%auﬂi demy droit ('an-
+.BFN gle BN'G eftantegala BNF, & par confequent droit) parla 13.
&hquu_miprmier. Dontappert que F G eft egalea F P. Soit finalement
delomofiimende S G. D'autant que parl2 47. du premier le quarré de S G
o- s elles oft egal aux quarrezde SN & N G, ( ou N B) & que cemefme
g’:‘j:‘t‘:" guarrc’ SG eftegalaux quarrez de S P, & PG : & que le quarré
uqqr",yzae SP eftdoubleau quarré de la moitié S C,& le quarré de PG
my enpendtdouble au quarré de P F (ceftd dire CN, qui eftla moitié auce
PC-eN I'appofée) it s'enfuit que Je quarré delatoute & de I'appofée SN,
2¥ toute,20¢C le quarré de I'appofée BN (ou N G) cft double aux quar-
«r Lyney rezdelamottié SC,& del'autre moitié aucc 'appofée CN.
S Jupemienvy ~/¢~ byme droike ¥ & Iajondee en quc.

b AL foman

W o SRS o i P;‘I}r(')jgo SITION XI, 3

infeaitivney o

~Yang wn. Coupper ne ligne droicte donnée , tellement que le rectangle

Wy : . . .

. P.Ié'(‘,'u popcontens delatoute ¢ del'vnedes pieces, foit egal
niemble aute alyee, . AW quarré faitde Fawtre piece,

dyoctu. o Joub '

pa fompelo - quatne be la

"“":L'u Ot la ligne droicte propofée H B, fur la- B N ’

:::::’:" 4:: dquelle foir defcrit vn quarré HBN C, foitg 4
. C.F: & couppé en deux egalement HC en L. foitme-

née L B,& prolongée CH vers F, enforte que \
e retm, - F faitegaled LB. Surlaligne HF foirdefcricr ® L c
L -CF’G:IC quarré HFGI, & foitmenez GIK.D’autant
mbemen-que le retangle compris de latoute & del'appofée comme d'v-
n lpweonieligne{( Ceftd fcanoir CF) & del'appofée F H,ou F G (ceft
-#-¢. adire lerectangle FK)auecle quarré delamoitié HL, cft egal
. 2, auquarré de LF parla 6, deceliure,c’eft a dire de L B fon egale,
‘) vf+> & que le quarré de LB cftegalaux quarrezde HB, HL: il
M- edo senfuit (le commun HL eftant ofté ) que le quarré de HB

K

".‘""' L opay win Lyns Yyode quo phgleve a B Lo Sibe Lgma G4 Tparbage c'ﬂn«luuatﬁ
13.N. K¢ -L,Duij Copls” ‘4“;,4.“4“ 1§ FHL .".& hovy By et confoievaahion
W‘ (rtl‘«: dne ‘{’M PErSy TP ';p.."\l» & oF CaMte l‘.’"‘m lesn « BkA % P

L:,u— foib—cs b.‘/k’u;.“ .y 1u-m7_ g anps FG-1-H- M 1 8.1, %, i

N> S

|
{
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. . LiveREe SECOND. . 26 i
eft egalaure@angle FK, & defquels finalement, file reCtangley. cun
commun HK eft oft¢, fe rectangle 1N demeurera Cﬁal audle-
quarsé FI.Laligne HB eft donc couppée, fuiuit la propofition N K EF-
’ . Condepy ’&f&?m o
'PROPOSITION XIL i ;"1;,,{‘3’/},;,1
P - ;. Au Vankow prestyjaney
Aux triangles ambligones, le quarré qui eft faitdu cofté quigink
fouftient Uangle obtus , et plus grand que les quarreX qui |
[ont faits des coste{ qui contiennent Uangle obius , de la oL
guantité du rectangle contenu deux fou de I'vn des codfeSyomtur '
qui font al'entour de langle obtus deffus lequel eftant me-1%
¢ : . . R S-encem
né,tombe la perpendiculaire , g5 dela ligne prife dehorsiuraiim
. entre la perpendiculaire, ¢g- L'angle obtis, Te €. et cwhuy 4o
. ] ) o\""“.cm “ﬁ"'\lﬂﬁb }3‘“"
2 Oit le triangle ambligone B&S, ayant I'an- a.@“’:&” it i
gle S obrus. (oit prolongéle cofté CS vers ‘27

i long ' vvie l':};h
O, & faite la perpendiculaire B O. D’autant BEQ o

quele quarré de BC eft egal aux-quarrez BM <[ 5 |9 * b g and
& OL, &lequarréde BS egalaux quarrez 3
K.

ue. 3¢ -
BM & SI,parla a7 dupremier. 1l eft euident ! J{u‘ P
quele quarré de BC n'excedelequarré de BS,* N uod et
(ceftadire lcs‘{clggrte;_liyl_g SI) nylequarréde CS ( quit™ ™«
cft S H)que des deux reflangles 1K, & K H, Or foicfair le ,‘{"’:“""
quart€ CONL, & tirdelaperpendiculaire SK, & faitsles quar- """

“fez SH & SL1leftmanifefte que IN eftegiled CS,& HL

i 5O. Tellement quelere@tangle 1K eft compns de lignes foplial
egalesd C$,S O, commeaufli autre retangle HK. Donc anx™ stie.
sriangles ambligones ¢re. . Pgefetven }‘f’“‘)
delnprp. gyiinid

PROPOSITION xIIy,

Aus triangles oxigones,lequarré du cofté qui fouflient langle
pointu, estplas petit que les quarreX qui fe font des coﬁe(
. qui contiennent Uangle pointu d¢ la quansité du reftan-
gle contenu deux fois de I'vn des cofte? , qui font i U'en-
dour de Langle pointu,auquel tombe la perpendiculaire, ¢
* dela ligne prife dedans entre la perpendiculaire ¢ bangle
pointe, - . '
: , C i



‘e quard .ELrzMENs DEvcripe,
o “’,:SOit le triangle oxygone SB C, S B fubten- \
fe ”‘.r dentl'angleaigu C. Soittiréela perpendicu- / '
o ! faire SO fur le cofté au long de l'angle aigu
],S B C. Soit faitle quarré BCLF. Soitprolongée
i O vers G,& faitle quarré O L. Ieft cuident
quitSparla 47.dw 1. que le quarréde SB ne vaut que
Sousbmiles quarrez de $O,& OB. Orle quarré de BC -
- cas s, Celtadire BL) eftplusgrand quelequarré de BO (c'eft OI)
ssadugnomon CGI. Etlequarréde SC eft plus grand que le
seyguarré dc SO, du quarré de OC (c'eftd dire FNHI. que nous
- &hef pofons eftre deferit fur I F egale 2 OC.) Maisle re@angle OL
ZH’" £litcomprisde CL (ou BC) & de CO, qui eft entre l'angle ai-
Yiultre- gu C & laperpendicalaire. Etl'autre rectangle HG eft de mef-
48 4lamme, eftant GF egaled BO, & FN 4 FI: & F14 OC parla
%Z‘g“: conftrulion. Tellement que G N cftegaled BC, & HN 4 OC.
et ly veglee quarrédonce de §B eft pludpetjt queles quarreade B C & :
Sles confede SCodes deuxredtangles OL & GH. - $'vawr vouky ausiv un Parntlelogmme

—_—

O
N

fig deup for¥ Derii Ty 1&71::_.}190.'1;:9;;; ) %’“‘71“{“ Bes quarwer /ot c',d Avgquar
. w Tedie ne-m N
Han b dgulle B coay PROPOSITION XITTL. griy 4 pralileirmm.
uqnh‘o ©B.O- - : Combinanbey "')"""["‘""45“ j_‘;’

N 1 > Y J 4 v 1o ynllefe 3
Faire i quarre egald vnrechiligne domif}yt:a:? pasuilde g g.
Mﬂngm' ™pende a r;l.P‘q-«' i

O 1T la figure re@iligne donnée S, dla- ub o ‘

“Hant Squellc foit fait dans vng'anglc ‘droit donné ' ‘:;.: Tf‘:: :
Yro £ya vn parallclogramme reGangle egal par la 45 ¥ l ~tdema
Vet du premier, & foit'iccluy re@angle BI'N C.F B)/ 1 bl |
C Ihowe epusy |

. S‘ “1"01 ‘1&'” .

“’Z’l‘if“ Soit prolongée B1I vers L, enforte que IL
¢ T Joit cgale a I N. foitcouppée B L en deux 5
“ A”W egalement,cdme en G, & fait du centre G le demy cercle BHL, € mgeal |
~mmes & prolongée N1 fufquesalacirconference, comme en H, & !;“‘W'igaﬁf i
“etanyl menée G H.D’autantque B L cft couppée en deux egalement ;- f:: - o
}/‘“"ey en G, & inegalement en I, leretangle compris foubs BL, TLam. s
‘"}‘J‘_]aucclc quarré de G I eft egalauquarréde GL (oude G H/ms-ma
¥ “‘ﬁl: fon egale) par la §. de ce liure. Maisle quarré de GH eftegal aux;tyt”"“ﬁ
“'_ quarrez de GI, & I H (l'angle GIH cftant droit d'vn cofté dey,, g
Propet: 1 perpendiculaite H I, par la conftruction. ) 11 fenfuit donc quelet quamiq,
44 retangle de BI, IL (ceft ddire BN) auecle 3uan‘é de GI;'"*#-W«
37 Sveft egalauxquarrezde H1, & 1G Maisle quarr Aptviiond

N ldd- e vay;

i

commun de, 7 -~

¥y 31 G eftant ofté, lesectangle BN & Je quanréde TH demeure-~eric”

r;":—:\l‘l‘go'n""tc'g——auxt'omm o vnl) ';‘) Le pond 6. depormucrg, Lomeihc
brle por L‘mvu- &Lkv‘ut., hofnie de %”‘a"" ML X
FrdePudeire HIY £33 on puile wves burgpia N 120 Trinn
’l‘_“"“’ 4:‘-‘-3‘:‘ ,%’W.}Mr\.' WMVWI; 450‘7 A.fu‘fr“"m’
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TROISIESME LIVRE
DES ELEMENS D'EVCLIDE. -
. DEFINITION PREMIERE,

Es cerclesegaux font cenx defquels les dia-
metres font egaux: ou delquels les lignes
menécs du centre font egales,

' 2. Vnelignedroite eft diGe toucher va
cercle,laquelle touchantle cercle , Gielle cft prolongee,
ne coupe point le cercle.

3. Lescerclesfont dits {e toucher enfemble, quand fe_
gouchansl'vnPautre ils ne fe coupent pointenfemble. -

4- Les lignes droi@es en vn cercle font dictes eftre
egalement diftantes du centre, ?uand les perpendicu-
faires tirées du centre furicelles {font egales. Maiscelle
fe dit plus ditante fur laquelle tombe la plus grande
perpendiculaire.

s. Se@ionde cercle eft vne figure comprife d'yne li-
gnedroicte & delacirconference ducercle.

6. Maisl'angle dela fection eft celuy qui cft compris
d'vncligne droi&te 8 delacirconferenceducercle. -~

7. Maisvnangle(e diteltre en la feion , celyy com-
rtis de deux lignes droictes mentes des extremitez de -

alignedroicte coupante, & lefquelles.concourrenten

vo poiné& qui eft en lacirconference.
8. Mais quand leslignesdroices comprenantl'angle,
prennent quelque cicconference, en icellectt la gran-
‘deur delangle, quife dit eftre appuyé furicelles
9. Se@eur decercle eft vne figure contenué de deus
C ijj



~ Erzmins p'Evcripg, N ;

demy diametres faifansangle au centre, & d'vnepartic {

decirconference prife pariceux. S '
10, Semblables feGtionsde cercle font celles qui re-
goiuent lesangles egaux, ou bien efquelles lesangles
fontegaux entr’cux. R

PROPOSITION I

Trouner lecentre d’vn cercle dopné,

. SO! T dans lecerde CHIB tirde vne ligne
; contingente HB laquelle foir diuiféc en
. deux egalementen O , duquel point foit vie [
! ;Q"“‘— Ia perpendiculaire de cofté & d'autre jufques
P& t- ila crconference comme CI, & icelle foit
i "arbege diuiféde en deux egalement comme en F. Si- '
i g4mMe point Fn'eftle centreducercle, foit fuppofé va autre poing
: ;‘h:‘{:i""‘G,& forensmenées GH, GB, GO.Lors GB feraegaled GH,
en b & l'angle H feraegal il'angle B, & les deux triangles compris de

parke lignes egales feront egaux & equiangles.L'angle donc GOB fe- .
Uineguta egal a langle G O H, & parconfequent tous deux droits : it
‘,“‘-)'»*"“faudra donc que Fanigle droit GOB foit moindre que l'angle ¥
& ""®droit FOB, & langle droit GOH plus grid que ledroic FOH.

.. contrelaro, commune fentnce: ce qui eftabfurde. Parquoy le cen- *
topavin,fre neferapoint horsla ligne CI. quefienicelle onfuppofe vn

ang: & autre point, les lignes urées d'iceluy 4 C & I ferone ingaleg

temone $u contre Ia 15. definigon. S : .
}a?. ke lune sh et ¥ Laubve fupirieure. le Centoe Sewm an prnk dila ﬂd-‘m,

¥ Sudy payvies formtnsPROPOSITION 11

Jalty . fibgus galpm hoe brge Combrum b4 _ ) ]

Sienlacirconference d'vn cercle,lon prend deux tels points-
.qu'on voadra, laligne droicte menée de poine -

" & autre,ombera dedans lecercle. =

mﬂhs Oient en vae circonference de cercle deux
tave - (Jpoints comme HB, & foit menée la ligne
""‘[‘“'H B, &icelle couppée endeuxcegalement en I, §
& menée la perpendiculaire 1'0, & foit le point
O le centre du cercle parla pmeimu.Soicnt aufli

i menées HO, O B qui feront egales. D’autant :
.w:ﬂ WPl o facen e bgne vote qus foid Jams Fonscinie i i
L’KW i o dembe day Lo Covide wibreanond- olb noforrie. ¢
re ,M”J"‘U‘]M‘-vw )(w’,,,wbl’-— A e Bake
I My G B duny fon bome. ob 3ans gralpc parde domy costus
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LivRe TRoIsIESME. 28
fque l'an'g.lc O 1@ eft droit, Lt gu il eft plus grand que B
OB T, "6it” 1O B, Seque par confequent la ligne O B eft plus :’;“""
grande que O L. Dont eft manifefte que laligne H B eft dansle .,t,,:"
cercle: car fi elle eftoithorsiceluy, O I feroit plus grand que
OB, & ficlle eftoit enla mefime circonference, le mefme O B
fgroit egald O I parla definition du cercle

PROPOSITION JIIL

Siam ce;_cle qiceljmligne droitte paffant par le céntre,couppe

_ quelgue ligne‘ roicte nepaffant pas parlecentre , en deux
egalement: ellela conppera aufii a droits angles; ¢ [ielle
é couppe & doiss angles , elle la couppera anfs en deux
egalement. '

A V cercle CHOB foitlaligne CO eftendué

parle centre I couppant en deux egalement

H B, qui ne paffe point parle centre , foient me-

nées I H, I B.D’autant que les deux triangles font

equiangles, il s'enfuiura que lesangles IF B, & off /B
IFH feront egaux, & par confequent droiéts. -
Pourlefecond, foit HB couppée par C O en angles droidts,
D’autant que les angles furlabafe H & B font egaux, & 1FB,
1FH éud?x egaux par lbypothefe, & les coftez HI,'IB egapx,l'au-
tre ‘angle fera egala Iautre angle , & les autres coftez aux autres
coftez par la 26. du premier. Dont s'enfuitque HF eft egald F B,

"PROPOSITION IIII

siau cercle deux lignes droictes ¢ couppent enfemble n'cftans
pas menées parle centre : elles ne [e coupperont point . s
c i wy.
‘  enfemble en deux parties egales. N
.C Oientdeux lignes HC,BO aucercle HBCO,
Sfc couppanten I,& fojt ducenure F tirée F 1.
Si elles fe couppent en deux egalement 'angle
FIO feradroir par la precedente, & par confequent
cgald F I B, & s'enfuiuroit aufli que l'angle droit
FIB feroit cgal 4 I'angle droit FIH.Ce quinc peut ”
*’ C.u OB re (ouf&'\l’ o‘ruqolcmf L r”k’- o.1- b.((. Ll;»p H’,"' ‘J“‘/N f '_‘;
Jread que 18. K M.t que I (. TRem JAigle. £.H.O e,“&ﬂ*f‘:,""
que fon ot § B ¢ o pay comsenent fnegouss’ - M we eflw-;‘*:_ .
iand Loy (gmer F e Coupinn amy e Genhe s o, brop. s Gb e Ke




EremezNs pEverinr,
eftre,weftant FIH quepartiede F I'B. Erquand mefme vae
deces lignes feroit couppée en deux egalement,il fe demonftre-
ra par mefmes raifons Iaytre eftre couppée inegalement, Telle-

mept donc, f§ a cercle, ¢re. .
PROPQSITION V. . = | “

si deux circonferences [¢ couppent enfemble,elles w auront {
' " pas ‘ynmefme centre. L ’

webako o, Q Olent deux circonferences fe ceuppant en
yurte n Y C & B, S 1 eft le ¢entre desdeux , {oient
ave. Tll'menées 1C, TF & 1 G:il s‘enfuiura par la
;’ “"{:z“_ﬂ:ﬁnition dn cercle ,que lestrois hgnes 1 G, I'F,
fom " 1C ferontegales ( ceftd fgauoirla plus gran-
vom tomd€ 3 J2 plus petite) ce guine peut eftré contre
~iwdatnala premicre commune fentence. Si donc dews: circonferences, cre.

PROPOSITION VL
$i deux circonferences [¢ touchent dedans, elles w'autont
. pas Vn mefime centre, '

SQicnt deux circonferences HBC, OIC feq
touchans au point C,fi F eft le centre des
v deux,foicnt mendes FC, FI, & F B. Il s'enfui.
~dem ura que lestroislignes FC, FI & FB feront
vinblo egales,ceftdfcauoirla partie FI au tout FB:ce

quine peuceftre. Sidoncdewr: circonferences,ere.

PROPOSITION VII

s} dw diametre de cercle fé prend quelque point qui ue foit pas
lecentreducercle , ¢ d'iceluy point tombent quelques li-
gnesdroites en la circonference: la plus grunde fera celle en
laquelle eftle centre , ¢ la plus petite celle qui refle : Mais
des antres toufiours la plus prochaine de celle qui eft menée
par le centre eft plus grande quela plus loing, £t deus;
lignes droictes egalestant fenlement sombent diceluy poine
‘an cercle,desdenx parsdelaplus petive. -7




“rées plufieurs lignes 4 la circonference, comme ¢

. Liverer Trorsreswme. 19
S,Qit lediametre H O, le centte I,& quelque .

point au diametre qui ne {oit point l¢ centre o (L
ANN

du cercle comme F. Duquel point F foientt- -
<X |

% 1

‘FB,FC;F G, FO. Soientenaprestirezles de-
‘my diametres IB, IC, IG, d'autantque les deux o
coftez B1 & IF fontplus grandsque FB parls ~
20.du1.& que HF Jeureft cgale, H F fera donic plys grande que
BF, & femblablementplus grandegue CF, GF, & OF, & 4
toutes autres lignes qui pourront e&rc tirfesde F, ¢ar elle fera
roufiours egale aux deux coftez dutriangle.Et d'autant que BT, o
1F font c‘gauxi' CI, IF & quelangle BIF eft plus rand qu;-(ﬂuw“‘« I
tangle CIF,labalc B F feraplus grande quelabafe C F. Sem- Cobfe Jemomn
‘blablement des autres. Etpource quelecofté G I eft moindrcﬂvr:h‘m L
‘queles deux &fter GF,FI, &que O eft cgaled G I, icelle g:"“

‘O I fera donc moindre que les deux GF, F1. Lacommune FI m,ﬂ"(i";’“
cftant oftée,s'enfuiura F O eftre plys petitc que quelconqueau- £ ot do
trehignetiréede F dlacirconference. ' La higne donc quipafle |, Propesion
‘pacle centre eft la plus grande,(cauoir FH, & l'autrereftéeplus o 5, .
petite,(caoir F O.Des autres, celles qui font plus proches du ¢824/ o
tre font plus grandes queles plus efloignées. Pourle dernier,foit g, /‘“‘({‘1
furlaligne FI faitvnangleen I egald GIF,& foit FIN,{0it {0, b
mende FN quiferaegale 4 F G. Ilcft enidentqu'on ne pourtaje, o& e
tirer dupoint £ vne autreligne dla circonference de cefte melg .. s, "
me partqui ne s'approche du centre, & quine foit par confc}uét yales wpp”
plus grande,ou quines’en eflojgne, & foit plus petite que ¥ N FC dumpan

o

;gr_la Wﬂrﬁﬁon de la premiere ¢ fecondepartie de cefte pfo}-?ﬁtiog. «‘y ¥D, ag._

PROPOSITION VIIL

Sidehorsle cercle fe prend quelque point, ¢ diceluy point en
la circonference femenent quelgues lignes droictesydefguel-
des Uvne paffe par le censre, ¢ les autres ois l'ox vondrat
des lignes droicles mendes enla circonference cane, la plus
gride eft celle qui pafe parle centre : Bt des autres toufiours
14 plus pres de celle qui pﬁ,ﬁ parlecentre, eft plus grande
que laplus loin. Mai des lignes droictes tombans enla cire
conference conuexe , celle eftla plus petite qui eft interpo-
pofée entre le poins ¢ le diametve : ¢o- des antres celle qu

H
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eft plus presde la plus petite ,eft soufionrs plus petite que
celle qui en eft plus loin.Et deux lignes droitles egales tant
feulement tombent du mefine point & iceluy cercle des deux

~ pansdelaplus petite.

Oitle point O donné hors le cercle,duquet o
foir tirée vne ligne par le centre iufques ala

 presier circonference caue O GM Z | foient aufli
v/,rtc 4, Plufieurs autres lifgnes tirées du mefme point 3
1o o mefme circonterence caue,comme OI,OF,
'l,qJ 4. O C, Sautreslignestirées dumelme point a
e @ ¢ I3 circonference conuege, comme OH,OL,
2. 2 OK, OG. Soientmenées MI, MF, MC,
plos borsn M H, ML, M K. D'agtant que O Z eft ega- &
o yavele aux deuxr OM, M1, elle (qcra donc plus grande que O I par
tie pije la 20. dupremuer.
wchemens~ Dauantage,pource que O M, M I font egalesd OM, M F,
tlewnbe- & que Pangle OM I eft plus grand que F'angle O M F, il sen-
+gpewry  fuiura qucﬁba_fc O1 fera plus grande quelabale OF, ainfi

«/én des autres , la plus proche du centre fera plus grande quela plus
m’:. “:“" cﬂoigrfl‘,éc. T oot o] tes e

nnovom  Aufurplus, d'autant que OK, KM, font plusgrandes que
L":::b M,('oignt oftées les cgalcs MK, MG,il s’anuiuraﬂue la par-
o e sie exterieure de la l}(gnc qui paffe parle centre ( {gauoir GO) fe-
PRS- plus courte que OK.
. onusma- Semblablement elle fe demonftrera moindre que OL, O H,
.'r‘,q ‘,é“@t ‘pource qu'au triangle O L M deux lignes droictes prouien-
w Loy ashenent des extremitez de 'vn des coftez. O M, & {e joignent en
fﬂrw # N vn point dansle triangle , icelles feront moindres queles autres

. par la 21.dwpremier. Or MK ‘cftegalea M L. Laligne donc
 Yimoy 'y K feramoindre que OL: ceft a fGauoir, topfiours la plus
v &4[:30, roche de O G feraplus courte que la plus efloignde. Pour le
L m g | dernier foitfur OM &aupoint M_faitvnangle egali OMK:
om . ceftilcauoir O M B, foit jointe O B.. Les deux coftez O M,
e, MB font egaux aux deuxcoftez OM, MK, &l'anglcegal 2
ol 3",,}'anglc, labafcdonc OB feraegalea O K de chacuncofté de
n-uamquZ O & ne fclpourra donner aucune autre egale : carlaplusef-
frmens loignée fera plus grande , & Ia plus proche plus courte,comme il
fphalonyygclté demonftrd, ' ’ ‘ )

Alvu‘q 1W.MML‘L.3M "ﬂ»y lA L‘M%j‘(_ych(“ cCovtine. G)V/n.f .

A~
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PROPOSITION IX.

sion prend quelgue poipt aucercle, ¢ d'iceluy pointen la
circnference tombent plus de dewx lignes draictes ega-
* les,le point pris eft le centre d'iceluy cercle.

S,Oit pris vopoint O danslecercle NKL G /f' .
duquel trois hignes O H, O B, O C, tirdes B <
i lacirconference {oient egales. Soit menée

BC, & couppéeen F en dcuxegalement, & - G
foit aufli menée F O N.D'autant que fes denx “\J_/

triangles OF B, & OF C fonr equiangles
& reétangles,laligne N F cften angles droits N

fur B C:cn icelle NF feradoncle centre du cercle parlay. dece
lwure. Semblablement BH couppéeendeux egalement en I, &
tirée 1 O G, fe'demonttrera en celle-cy eftrele centre du cercle,
puis donc quelafe@tion O eftcommuned FN,& I G, ilsen-
{uiura que O ferale centre du cercle.

PROPOSITION 3

Vne circonference ne couppe point vne atre circonfererice -

“¢n plus de deux point. o
. SI deux circonferences fe couppent cn trois M 2 Lllww‘c:cb
points,comme en H,B,G foient menées les K Ce flg Proy
lignes droi@es HB, B G, &icelles couppées \ 5'"‘?4’1 ot
endeux egalementen K & L:foientde K & ° Ll T claive
L menées en angles droits deux lignes drojtes ot Chgponre:

KC,LM. 1l eft cuident qué lacommune fe- T ¢ Nelavouten
&ion O fera le centre des deux circonferences: ce qui e peut oftre Prevues
contrela 5. propofitiomde ce liure. Sidone vne circonference, gre.

PROPOSITION XI.
/Sidenx circonferences fe tauchent Mvnig Lautre dedans,¢r- l'on
prend les centres diicelles : ayant mené vne ligne drovéte 3
fcenx centres ¢z produite , elle paffera par Fasoxchement

des circonferences.
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S_Oicnt deux circonferences {c touchans inte.’

drieurement au point Z; foitlecentre de laplus

“#34o trr, grande F, & menée ZF. Sile centre delaplus

.mo;;#::m_ petite eft hors ZF, pofonseftreen G, & foit

14 avfy smenée FGOH, lors GO, & GZ ferontega-

Claireque les: ZG & GF ferontdonc egalesd OG & °
i redent G F. Mais ZG, G F font plus grandsque Z F la T

Jigne O F feradonc plus plus grande que FZ. Ce qui eft faux ;

neftant FO quepardede FH, laquelle FH cftegale 4 F Z !

procedant d'vn mefme centre F, & tombant fur vne mefme cir- !

conference Z H B,par La conftruction. Sidonc dewx circonferences crs.

\
PROPOSITION XIL

Sidewx circonferences e touchent I'vne L ausre dehors, en me-
nant yne ligne droitte depuis les centres diceux,
elle paffera par iceluy attouchemen.
tres ne paflc par H, foit icclle

.9 |
FCOG, &menées FH, & GH:ces ° N

deux font plusgrandes que FG. Mais F & G fontlescentres,
FH & FC feront doncegales, commeauffi GH, GO. Iisen-
fuiuradoncque FC & GO feront plus grande que latoutg =
F G. Ce qui eft notoirement faux ( 1celles eftant moindres dure-
fidu CQ. ) 5idonc dewx circonferemces e, o

PROPOSITION XIIL

L::L‘f"“"’ S Qient deux circonferences {e tou-

ol slse chantexterieuregent en H; fi la
APl 73 Ligne droi@e qui coBjomt leurs cen.

Vnecirconference ne touche Ipo_im vae circonference en plis ds
. points qu'vn, foit quelle la teuche dehors ou dedans.

SOicnt deux circonferen-
cesfe tonchaasau dd:lo?t

endguxpoints C, B(s'ile y
' [ﬁble)Pﬁ leurs centres fone T \ "A
, O, ha ligne droi®e L O =B\

paflera par lattouchement C,




®
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e paflera aufli par B, par la precedente : tellement que ne ;
fcraglu',vnc ligncPdtoiC{e cgaled L O contrela go‘. du 1. & par {j"ué‘.‘f;'m
einfi de point dautreé fur v plan feroient mendes deux lignes' re. et
droiltes (ce qui ne fé pesst faire consre la quatriefie defimition , ¢ conire S coth. 1
Es defeription de La ligne droiéle qui oft la plws contte  tirée de pointl & aw- Posihion’ faily
gre. ) Si'les denx circonferences fe touchent par dedidns en deux 82w (orler
points K,I.Icelles n'autont point vn mefme centre par la cinquief= A4+ S +ouche
me dece liwre. Soient donc les centres G, H, & menée G H, la- ;"‘r’c‘wﬂau .
queclle prolongée tombera aupointdelattouchement K par ls dans Ay ac
11.deceliwre. Soit auffitirée G I, laquelle feracgale d GK,& HI Phiumnt
feracgaled HK, proccdantd'va mefme ceire. Or GH, H qul m:. dap
font egalesd G H, HI II s'enfuiura doric que celles-cy {eront ::"‘3".
cgalesd G I, contrela 2o. propofitiondw premier. Tcllement donc ki

;
qu'une circonference ne towche point une circonference , &re. " ‘,:f_’ n;/:‘lg
* PROPOSITION XIITL ahmf';!f'“ A

. . A, : f“""}'l-fﬁuu-v.d[,,
En yne czrcbyére'nce les lignes droictes egales , font egalement S bonchanss
diftantes au centre , ¢ celles qui font egalement diffantes
ducentre font egales entrelles.

Oient en la circonfererice BHCO deux li- ® <
lignes egales HB, C O, &le centre'delacir-
conferepce I, auquel foient tirdesles perpen-

|
diculaires’I G, I F fur chacune : icelles HB, CO © Zg L‘/’" 7¢ |
feront couppées en deux egalement, comme il a ofté T “/)j’ . 1
monftré Soient aufli menées IH,I'C quifersrega. ® s 1 ‘:L ) :ﬂ:

les. Ofparle 47.du premier les quarsezde IC, 1H font egaux </
aux quarrezde HF, FI,& de CG, GI. Lesdeuxegaux CG,
& HF cftans oftez refterontles quarrezde 1G, & IF egaux,
& parcenfequent aurontleurs coftez I F, 1 G egaux. Ils'enfuit
donc parle 4. defimitiondecelinre , que HB, C O Iont egalement

i du centre. ’

PROPOSITION XV.
Ancerclels plus grandeligne eft le diametre : mais des axtres

towfionrs la plus pres du cemire , eftplus grande quela plws
ffviguée. -
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SOit fe diametre du cercle H O, & le centre I,
duquet la ligne B C foit Ylus proche que FG,
e ,W;.Soicnt tirées les perpendiculaires IN, IK Et d'au-
, ZW tant que laligne 1K eft plus grandeque IN par
e 4.definizson de ce linve.Soit de celle-1i oftée yneli-
qpele- gnee aled celle-cy comme I L, & aupomnt L foit -\
e M%ai&c%a perpendiculaire MLP, foient conjointes
Je ce. 7 IM,IF,IP,1G. D’autant que IN, IL font egales, MP, & BC fe-
vve-.” rontegales par laprecedente. Etpource que les deux coftez. MILIP
‘ font plus grands que MP,il senfuiura que le diamerre HO (egal
aux deux coftez ) fera plus grand que quelcdque aure ligne don-
née dansle cercle. Lt veu quelestriangles MIP & FIG ont
deux coftez M 11 P egaux aux deux coftez F1,1G, & langle
MIP plus grand que FIG,labafe MP feraplus grande que FG.
Or M P acfté monfirée egale 2 B C: Icelle donc BC plus pro-
che du centre fera plus grande que la plus efloignée F G. *

PROPOSITION XVL

Laligne droifle menée a droits angles a lextremité du diametre -
de quelque cercle, tombera deliors iccluy cercle, g an liew
contenu entre icelle ligne droicte , ¢7 la circonference ne
tombera pas vne autre ligne droicte, ¢ Langle du demy

cevcle eft plus grand que tout angle recliligne aigu; ¢ celuy
qui refte plus petir,
SOit le de;ny d}lamgttc du cercle OH, & du ¢ 6
<N noint H foit efleuée en angles droits NHF.
mﬁ: ﬁtf I.;ilaligne F'H tombe da%ns le cercle com- ‘k\‘
shen yepy e laligne droi¢te CH.Soitdu centre O me- W
L 7" néelaligne droie OC,letriangle CO H fera
iy o ifofecle, & aurales angles fur la bafe egaux. -
wche, amar Mais angle OHF eft pof¢ droit,il s’enfuiura —~
Vhe- ',,,doncquc angle HCO fera droitcontrela 1. du premier. FH ne
, Pﬂ"‘ﬂ:"’ tombera doncpoint dansle cercle.. Pour le fecond, fi entre lali-
wly Govly ugne, F H &a circonference pouuoit tomber yne ligne droile
(onpe par comme GH, (ojt furicelle ducentre O tirée vne perpendiculaire
» mames L O langle OIH feradroit, & parconfequentlaligne OH plus
"t "'1““ grande que O I, parla19. du premier. Mais O I penetrela cir-
:M,, e onference, & O H latouche feulement: O I fera donc plus
‘ by - ! Wi MW'\* cevele ne |
meLﬁAL',:JmW ',.,,M it e co.

. }dd—uh y . ant fov
&Www“w-wzw M?‘g—- e

B

Y
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giande que OH. Orelle a efté dicte plus grande (ce qui ne peut powr cquil
eftre. ) Ilnetomberadoncaucuneligne droi@e entre FH & 1a 2% que fom
circonference. Deld s'enfuiura que l'angle (fiainfi fe doitapp'el-"‘;‘t“"”"" '
ler) comptis par la circonference, & par le diametre fera plus ™ ‘v/r,fl'f’
grand ou plus ouuert quaucun angle reiligne aigu: & que Faus’”” s e
tre entrela circonference &la ligncc de l’attouchc%ncn: (ll-' H fera rech
moirdre. On peut de cecy recucillir quelaligne droiéte FHIN é:‘ »‘2;—3‘:
touche le cercle en va feul poiat. fagwre 0.¢. 1. H oy
: vn Liangl, wr
PROPOSITION XVIL e gl oo™t

Lot Au(dn’vﬁw
. r'd - . o‘.‘ V"f M“:
Du point donné mener vne lzgue, droicte s qui “q,mf:::f%m
touchele cercle donné. ononmeo e e
HN. s gl po

h1 1u’wu ~n
vestime agu s

SOit le point donné H,lecercle donné BOC, @,
du centre I foit tirde IH couppantla cir-
conference en O.foitdefcric vn cercle du cen-
tre L& de &intcr'ua!lc IH comme HGF : & du
point O {&it menée enangles droits OF iuf-
ques 4 la circonference , & foit jointe IF, BH,
D’autant que les deux coftez H I, IB font - W Lowe
gaux aux gcux coftez FI,10, & I'angle I commun,labafe HB ¥l lf"n?u}"
fera egaledlabale FO parla 4. dv premier, & les autres angles aux 1. Tt
iutres angles,fzauoit 10 Fd 1B H.Mais IO F cftdroit, & la kesns 3y
ligne OF touchelecercle donnéaupoint O parce qui refilte dele b Gentye

&o ‘*6 u-;
nd-??ﬂyc;?

precedente. Dont s'enfuit que 'angle H B I feradroit, & laligne @/hvm bnanyl

droi@e HB toucherale cercle donné fuivantlapropofition.  Fecle (),
- ' Vomc en mq*k)j"
PROPOSITION XVIIL b dey Ligny |
7ovk by Cofl,

Vneligne droicte touche n cercle , ¢ du centre&fmoucbe-’}"““ g L
) : . Fredesegel,
ment eft menée wneligne droicte ,la menée fera perpendi- cisy wurerl

culaire alastouchante, ; mymebay
Oit la ligne droi&te NO touchantle cercle
au point C ducétre F foittirée FC,fi FCN Feefln
n'eftangle droit, fo1t tirde vane autre ligne en Soole: Ligue.
angles droits fur N O comme F G, D’autant 4“}‘7“&"}:"“"‘
- . » . . “on ”neg
guc F G C cft droit, il s'enfuiura que laligne R atigtenichan

C fubtendente fera plus grande que F G pary 04t |

. . . Q@ T’IM

la x9.dw premier , mais cllc cft plus petite durre- w nf‘l lecerd J‘
/::.uuc..k Hiver MS‘U‘?{)‘M/‘K"

7"‘- Ch 4?44»— Yy gl |

T v ‘

H
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ﬁdu’ BG (eftantfeulement egaled FB)ilne fepourra doncti-.
rer du centreaucune autre ligne en angles droits fur NO que
F C,furl¢ point del'attouchement C.

PROPOSITION XIX,
si wne ligne droitfe tosuche vn cercle , ¢ on merie de Pattoy-
Yo ropasidins  CPEment e ligne droicte a droits anglesfur latouchante,
(lhireer.  lecentredu cercle feraenla menée.

‘(’U}c'll."ul-’fﬂ ¢ . : Ly - et s
Ve e p(,waOn Ia ligne droicte O1, rouchant le cer-
Voyla propof’ cleen C, & du point C foitefleuée enan-
14 3 §.4wrgles droits CH, §i lé centre ducercle n'eft
F ¢.1. negt Enlaligne C H, (Git sul eftpoffible en F, &
trn vy egdfoit tirée’ FC, celle-cy feraen anfles droits

D fur O I parla precedente ; FCI fera doncdroit, ¢ / 7
74 Yams  Maisileft moindre ,quc'l'anﬁle HCIquia = ¢ L -
Bl efté fait droit (ce quieft poffible) ¢ cenitre du cerle ne feradone

Ry (fk-r,,r.l’bin‘hb“ laligne H C.
if— o aimp” T e gee nd ¢ﬂ~. w-i{ ) . R ) -
gal wlangle bsd . H.c.o PROPOSITION XX.
&w cercle Langle du centre eft double & Langle qui eft en la cir-
conference, guant icenx angles ont pour bafe vne mefme cir-
- apnference. ' B
Oit {urla bafe circulaire B C I'angle au cen- 4
J &y, famle Ytre BI C,&angle en la circoference BHC
ACta Cicm & (oitmenée HF: letriangle HIB fer,aifol{ ‘ .
@~ ccle,& langle extericur BI'F cftegalauxan- N 2 °
et -1 gles HB1 & B HI, parlass.dpromier: 'an-
qwi pav e Elc BIF feradonc doubled BHI, - Sembla-
meyen belablement fe demonftrerade l'angle HIC. Mais B % ©
Lyne Mame file centreefthors des lignes, comme pour cxemple de l'angle
bake a3 B OC,foittiée O IN. L'angle exterieur NIC ef} egal aux in-
o biangle b gerieurs I O C,& 1CO,& par confequent double 3 10C.Com-
v o0 Yo ulmeanfli NIB eftegald NOB & 1BO, & par confequent

masy
1“‘ P

b ¥ bpind de Lo ori gl BEE qu e le bl lrangles

)

“o ,""M;'ft' Jov 4. MNama o da e M*\n‘l

-~ .

- e

4L doubled 10 B. Sidoncle double NIB eft ofté dit double’
B+ N1C, &l fimple 1O B dufimple 10 C,lereftant BIC fera
beg dudi Soublcaurcltant BOC. De coy nefblse que fi bs bafe fubsendente

WHJ‘ Ay lq,}fv),, Vit . (A v kmr,.. /.u(‘n.&ri-'
ty Lo - . 4 1 meas fh
o v g B e e el e
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Les angles excede lamoitsé de la circonference , elle fe pourra diwifer en plu-

fiewrs pieces pour faire plufieurs angles an centrequi fe demonfEreront dos-
bles i ceux dela circonference.’

PROPOSITION XXIL

Au cercle les angles qui font en yne mefme fection,

. 0 .
font cgaux entreux . 3.,# 0 ¥ AL

S_Oitla fettionducercle BCO ferméede lali- H_X  fubeuy 3 »
gne droi¢te B O, & les angles furicelle BH O e bave. guss
& B I O. Soitle centre ducercle F,& menée FB, 0 foc Kme. o
FO., D'autant que parla precedente 'angle BH O Iy,
eft lamoiti¢ de Fangle B F O,corameaufli BIO A
eftla moiri¢ du mefme B F O, il s’enfujura parls 93 ¥ o o
7. commnue fentenze,qu'iccux angles BHO & BIO I O T
{éront cgaux. 4 fm-:‘ g
N /
PROPOSITION XXIL “aheye ~BH
: B-1.0 - quis

Les angles oppofeX des figures de quatre cofteZ deferit

anx cercles, font cgaux 4 deax droits.

SOit au cercle le quadrilatere HBCO, & g .
menéesleslignes HC, OB lesangles HBO o

fftf(wf lage g

fa ytgme fy i

& HCO font egaux, & OBC & OHC Tk |
cltans (ur sefines {c&tions par la precedente:tont k;' HYMZ
l'angle donc H B C. fera egal auxdeux anglcs 2 S ‘((”.N_"’“
CHO & O CH. Tecllement que tout I'an- ot o qu s
gle HO C,& l'angle HB C enfcmble feront L Arpargaitd
egaux d deux droitspar 4 32. dw 1. Semblablement fe demonftreduy wcer
rontles aigles BHO & B C O cgaux 4 deux droits. inalfut enmen

: "M r u-\w(vb—,

~ PROPOSITION XXIIL . e v
Deffus viie mefme Ligne droicte , deux fections de cevcles /ém__;:L";':z ;
blales ¢z inegales ne ¢ mestront pas d*vne mefme part.

R Oit laligne draite H B fﬁil#quéﬁé silef o

poffible foient d'voe mefme part mendes L 34«9-
deux {etions de cercles femblables & incgales Sedyony
commc HCB & HO B. Soit tirde a igne .0 g
droite HC iufques3_ O, les ligties droiltes M B 108
8 C, BO, Drautant qu¢lesTedtions fons fem® s ey fonr fis

D LM, ‘
Co ' Fork onym Lign

8 o PR nih

-,
P.‘ 'l“‘ 9'“)""’!411». 1"’“'{ an
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Linsy iy blables & inegalos,Vangle H C B feracgald langle HOB par /s
tabnni

10. defimstion de ce liure ( c'eft 4 dire U'exterieur aFintericur contre la

1“‘4'“:’"- 16. dw premier ) fur vnemefme ligne,dom,@'c.

fo-he .
Bele lgus, Drorie H,0,, BROPOSITION XXITIL

ttbantre. g, Les femblables fections de cercles deffius lignes droictes

~Jr ’""tg. ’
ink de ba tomsngerenie  egales, font egales entr'elles.

. v, ‘w . . . .
U1 9&: Oient fur deux lignes droi- . Iy

Yo platle. Y Ctes egales HB, OC deux AN
ek amsnsan— = (eQions de cercles egales,

y B o c

Jrais fcauoir HEB & OFC,lesan-
7 1 nteee gles HIB & OF C feromt

‘ :B 1 “:o egaux parla2r.decelire. Etfoit, fi faire fc peut,vne autre fection
e f:‘a‘"‘ fur QC comme OL C {emblable,mais incl%alea‘ B IH. Soit
1MJH-(:;J menée C L aupoint L ot lacirconference eft couppée parle li-

. " gnedroi@te O F. D'autant que les fe@ions font femblables,l'an-

Powr hm§le OL C feraegalil'angle H1B, & par confequentd OF C

24 amsc bn fon egal,c’eft d dire l'extericur d linterieur oppof¢ consrels 16, dw

:::: "'dzj"- m l:es gﬁgn; :ianr fior lignes egales,&ve.

v fgures mfeckion OF PR OPOSITION XXV.

o+ comegpensans adyant donnéla fection du cercle, deferire lecercle

o tay fennegler  duquel elleeftla fection.

Pav egpnilenea — e
kLt Yen laguel!e foient menées come on vou- 0

3.C. & {aligne dra deux lignes droites non paralleles 2\ A

de t feedion comme BC,C N, lefquelles foient couppées® v

Veemve fo  tirdesles perpendiculaires O IFI, il s'enfuiura { comme on peut

lrvde ervhirjrecucillir delapremiere de ce liure ) quele centre du cercle fera

l’;“ ~us¥r,_&s deux perpendiculaires,c'efta (fauoirau point commun I.Tel-

;,,—,yl.., ¢ lement donc que du centre I, & delinterualle IN onpourra

ru v bour patfaire le cercle duquel B CN eft la fe@tion donnée.

’»o-'wk bt B C. ’

g vywefenic vee pade PROPOSITION XXVIL
CIn Qeeohfaren

2 .h,kl,jAux‘ﬁrcles egaux , les angles eganx s'appuyent defJus les cir
sl = conferences egales, [oit quils sappuyens estans contiiued
&KX centres , 0% aux circonferences. -

L C. oyt fornslabley
Oit la fecion de cercle donnée B CN,
31 ef+ ah A €n deux egalementcomme en O,F,& foient
e




Py PO

- conferentes BKC,& D LI feroncegales. ngoﬁ)f"m”:ﬂ_k
Ny e Pnr./.".‘tm M A1 o Scalone ot o
PROPOSITION XXVIL e authmeto |

LivrRe TROISIESME,

: Hlowmtdh
SOicht deux cercles egaux HBC, u ) o v
OID, & les angles du centre / .ﬂmm-:
BG C,IND cgaux, comme auffi \ N Aelatcom '™
¢eux de la circonference BH C,) \/ \ e \ mune sonten”
10D,Jes lignes BG,G C font e- ¥ : e Loychute,
gales aux li'gt?cs IN,ND qui com-2N\_ ¢ NS Dézﬁz[; uh? .
prenncnt angles egaux:lalignedroi- - % v Jonk conle~
&Qedonc B C feraegaledla ligne droicte 1 D,c'eft d dire labafe enfrefter--"
ala bafe parla 4. do 1. Or d'autant que lesangles H & O font emaryuwer 5
egaux eftans moitiez des anglesdu centre. G,N,parla 10, de ce li- #y quedans 4
wre. lés fections des cercles feront femblables par la 10. definition s premiore f
de ce liure,ceft 3 fyanoir BHC,& D O 1.Maisles feftions B H C, figre. fe Inia

& D O, furleslignes droictes egales B C, I D, feront egales #« ¥ 8¢
par la 14 decelure. Les feions donc reftées comme aufli les cir- Yofoeles

: - : s ) i Arvuncnt &/
Kux cércles egaux, les angles qui s fppuytq: de[m lfs circond e
_ fevences cgales, font egaux entreux , foit qwils s'appuyent

v . SN AP %*-‘i“*"a:f}
eftans conjistueT_aux centres ,0u aux circonferences. e lesr lages &%
Oit aux deux cercles egaur il o "m ﬂ“"f’"f?‘“i
HBC, FON & furdeux cir- / Pt

Wen $aser |

.~ conferences cgales BC, NF
les angles de Ia circonference H

& O. Premicrementfilangle 1 Calbefrops
n'eftegald 'angle B G C,quilfore 8 _ % wo o Fliben oft une
eftimé moindre, & furlaligne B G,& au point G foitdeferit vn;f.,‘n'fi “‘,:‘(,‘;_

angle egald I, comme B GK par 4 23, dw 1. La citconference -
doncBK fera egale dla éircon[;'crence ’NF parlaprecedente. Mais :’:m:'ﬂ{;;
par 'hypothiéfé B C eftauffi egalea NF. Lapluscourted 1.,70 <
BK fera egale alaplus grande B C: cequieft abfurde & faux! gany Pagfr
Lesanglesdonc ducentre B G C, N IF ne fontpointinegaux. Yes depfur
Ecpartant lesangles H, & O quifont moitiez des angles du Asr Civeenge

centre {erontaufli egaux parlz 7. commsne fentence, rences esgaler &
: : . ' . . T &y Grtenfertncer
PROPOSITION XXVIIIL Zyalsy entaeller pon

“ Pvont leg an

Aux cercles egauxles lignes droictes egales , prennent les cir. s et
conferences egales , laplus grande s la plus grande , ¢ lﬁen#«g4
plus pesise A laplus plhite. '

: D i



. Eremens p'Evcripg,
Oient en cercles egaux deux li- o N
gnes droiétes cgales IF B C:
soientles centres diceux L, K &
fmenées IL,LF, BK, KC:les deux
tnangles ILF, BKC feront egaux
& equiangles par la8.dw1. L'angle X F B
L fera doncegalalangle K, & N

G
corﬁgl;w:ﬂ__sval&“amwh 26.de ce linre,:
celta fcauoiren JOF, & BHC plus grandes: parainfiles reftes,

g Ceftafgauoit INF, & B G C pluspeutces feront egales parla s,
communc fentence, cftans les deux cercles egaux par lhypothele.

PROPOSITION XXIX.
Aux eercles egaux , les circonferences egalcs font

prifes de lignes droictes egales.

Oient en cercles egaux & en
Cebe circonferences egales deux li-
Y i" gnes droictes fubtéduts, com-
“u';".”‘:mmc BC, IF. Soicntlcs centres des
e doln cercles K & L, & menées BK,
P“JMISC, IL,LF. D'autantquelescir- =
conferences BHC & FNI font el )
pofées egales, les reftes BGC, & FOI feront aufli egales: les
angles K & L feront donc egaux parla 17.dece iwre, Et par ia

H

% 4.do premier,labafc fera cgale 4 labafe(ceft 4 fgauoir la ligne droi- *

¢te B Cdlaligne droicte 1F.)

- PROPOSITION XXX.
Coupper vne circonference en dewux egalement.

Oitla circonference donnée H O B, & foit me- o

née la fubtendente HB, furlaquelle eftant coup-

.. péeen deuxegalementau point C,& furle mefme
point C foitefleuée C O en angles droits & join- g——¢ ¢

v f e tesleslignesdroictes HO, OB, Drautant queles
2 ™™ coftez HC, CO font egaux aux deux caftez BC, CO, & com-
, " 4" prennentangles egaux,labafe HO fera egaledl efs
i1 Lvrgnelles bafes comprendront circonferences egales, ceft 4 fcauoit
(o frawssFare HO,& L'arc OB le plus petit au plu$ petit par la 28, dece linre.

” uf (eybpane.

P2 v /p.u'v’v‘/' Wﬁ"uq"“‘, Cofp em I Ame un.s{mm, Lga-'

/vzﬁlo Ja danne {nn'frc Aoy u’lq )M Mqh-’nn’iq WW"‘"

"/r__' . .
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PROPOSITION XxXXXI,

Aucegele Langle qui eft au demy cerclé eft droit : ¢ celuy qui
\ e[ﬁn laplus grande fection cft plus petit qu’vu droit : mass
" celuyquieft enla plus petite feltion, eft plus grand qu'vn

droit. Et d'anantage langle dela p[m grande fection , est
bien plus grand qu’vn droit : mais Langle dels plus petite

-~

[ection eft plus pesit qu’wn droit. . w) e vy

. ' Vangle quicp

V cercle HOBC duquelle centre 1 foir 1 Pt desmi el

langle CHB dansle demy cercle. Soit o el draita

mené le diametre BI'C. & enlaplusgrande /f tola /1 Loy~
{e&ion foitl'angle HCB,&enla moind%c foit g § o fekion
fangle HOB, L'angle mixte delaplus grande BOoH. [~
{e&tion foit compris de laligne droicte BH & (:‘&'l(-.»"‘ 7

“C- ln gy

de Yarc HC, & I'angle mixte dela moindre foit ‘ .

- compns delameline BH & delarc HO. Soit prolongée lali~) “Hya
gnedroicte CH en Z & menée I H. D'autant queles angles g anpley
ICH,IHC fontegaux, commeaufli IBH,BHI, rout l’an-“,(",’“‘(""
gle BHC fera egalaux angles HBI, HCI: & aces deux-cyeft 4”'/'“*
egal l'angle extericur Z HB parla 32. dw 1. 1l s'enfuiura donc b Jaw

ue lesangles Z HB,& BH C feront egaux,& par confequen: . I-C. an

.groits par la 10. definition dw 1. & par la 3. propofition. L'angle donc{Ar et

qui eftau demy cercle eft droit, ‘ Het ¢ fan,
Pour le fecond I'angle de la plus grande fection,{ganoir H C Blare, fivee

a cfté moindre quva droit: mais aux figures quadrilareres dcf-w,“‘u e
crites en vn cercle , les angles oppofez font egaux d deux droits ansle el
paria 22, de ce linre.. L'angle B O H fera donc plus grand qu'vn-"‘ﬂ#"'" lapl
droit. Pourle dernier,l'angle mixte B H C comprenant 'angle. mrde ¢
droit fera plus grand que le droit : & 'angle mixte dela plus pe- b.c fare
tite fection BHO moindre que ZH B quiaefté monftrédroit.’p’ 1)) 2,
PROPOSITION XXXIL fla retity

l{u?k'ﬁﬂvlé
3 : . X ] N , He.t. 3
Siquelque ligne drox{le toncl{e lecercle, ¢ del'attouchemét ,,‘f‘_ —
. on meine quelque ligne droicte couppant le cercleles angles S vou ne.
‘qW’elle fairdla Atouclume‘ »font eganx aceux qui tonﬁjtent";:“"f' P
anx felions alternes ducercle. , Vave
ey 4 o ee 3 D ijj {Mt asecte vy
> o ’ Lyne H-!-C nelacg

. . . 5¢1hL‘£q 1.4., ¢ 1Tayn

, Angle fom pluy gra-
(m-,LQm}— N-J(- 1. fang ~:'< ’

YaJonsr Y uyme S bafalde .



EremiNs DEvcirrpg,
Oit la ligne droiéte 1F touchant le cercleau o
point B,duquel pointfoit rirée fa ligne droicte

L BO couppant le cercle. Soitaufli efleuée enan- ¢
meLIne oles droits B H & menée H O. D'autant qua
S f"anglc HOB eft droiteftant au demy cercleles e
. (ranglcs OHB & O BH ferontegauxd vn droit ¥
:Pf:pm (ceftd dired FBH:){oit oftéle commun OBH, B
. i, 1l senfuiuraque OHB ( quieft enlaplus grande fe&tion) & OBF
< pamferont egaux. Maintenant foient menées O C, CB. Drautant

vgley af qUaux guadrilatcres' inferipts an cercle les angles oppofez font
my é/,dfgaux adeux drostsparla 22.deceliure lesangles OHB,& OCB
o p. ;g oppofez, & quiconfiftent ¢s fetions alternes feront egaux aux
cg. angles OBI & OBF quivalentdeux droits. Mais OBF a
i fe efté monftré egald O HB. Ilsenfuiuradoncque O CB qui
g_.h : eftenlaplus peute fe&;on feraegala OB L '
Vet > * [‘ .,c'ww‘ h«a—t‘-‘ UWL '
B0 {amymelyne PROPOSITION XXXIII,
paric Tendva te biangle dgud o K
BF 'Deﬂ‘m vne ligne droicte donnée deferive la fetion d' vy cercle,
!{."(‘: Z"’; "‘: memm v ‘4ngle egalaynangle reﬂ_iligne donne. '
2 e b
MS‘&;‘la ligne droitte donnée B H,&Jangle 1L
- vJdonné C. Sur B H aupomnt H foit defcrit
Vo g4l gn angle egald C comme O H B. Soitpro-
<3+t _longée OH vers I. Dupoint H foitmenée
%5 qus enangles droits fur OI laligne droite HGL. B
~ 45l Soit HB couppecendeux egalementen F. o\ K
“v.*lle Dupoint F foit menée enangles droits ¥G, & tirée G B, Dau-
ety rant queles deuxtriangles HFG,& BFG ontdeux coftez egaux
- ehon anx deux coftez, & I'angle d Pangle labafe H G feracegaléalabas
-B . L. fe GB. Soit maintenant furle ¢entre G dladiftance GB deferie
i {a. 1ccercle HBL & menée BL. Il feracuident que HL ferale dia-
jur-tanmetre, lequel eftant enangles droits fur O1, laligne O I -tou-
;310 cherafeulement le cercle au point H. Orparlaprecedentelan-
G v Ale OHB. eft ecaldl'angle H L B:laplus grandefe@ion donc
«cyal 2 \ N
< J ta HLB comprendral angle L egaldlangle donné C.Que filan-
e pgle cftoitobtuscomme BHI, i feroit demonftré egal a l'angle
. pagmdc Latitie fetion HK B. Sil eftoit droit, fandroit feulement
3 . ., g deferire vn demy cercle furla ligne donnée. H B. Lequel com-
ngl. 5., Prendroit angle droit, comme ila efté monfté. . ‘

[

sl L 6.8 ‘vu"ﬁﬁ"".""tﬂ; ,l/‘.ﬂ ¢o~rqsu31;«m;n\7l«»l",‘1

MM’LNQ-M\-% qui feva {rmd oums bn M‘Vh 1.8
- A

e

t
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: PROPOSITION xXXIIIL

Coupperla fection du cercle donné,prenant vn angle
egal & vn angle rectiligne donné. '

—

S Oit le cercle donné HBC, & I'angle donné »

0, & laligne touchantle ercle 1 F au point Cq‘ "'":{‘7
B parla 17.dece Liwre. furlaligne I B aupoint ‘*t:v”-::om‘
Boir deferitI'angle HBI egald O:iceluy mef- o { X® /8 s .

2 ; < el par
me fera cgkal a l'angle dela fe@tion plus grande Nakemant o

HCB, celt d fgauoird Pangleredtiligne C par 3 e P Urnglopi
la 5z.d’t celiure. De mefme filangle donné eftegal a CB 1 fede-? ulg:/’
mouftrera langle delafe@tion CB luyeftreegal. «iviu cy

' b Af-B1.

PROPOSITION XXXV. Hfmonriguom o
> H & B 1~ Plansie
si au cercle deux lignes droicles f¢ coupdent Pvnelantre, le Yo ficts
rectangle contenn des deux pieces del'vne, eft egal am
rectangle contenu des deux pieces de l'autre,

SOie_nt deux lignes droictes en vn
cercle HC, OB fecouppanten I.
Soit ducentre F tiréesles perpendi-
cuhiires FG,FN,& menéesles lignes
droictes FB,FC, FI.D'autant que les et lnsh. o4
lignes FG,& FN couppentleslignes o < Pring 17,8
C & OB cgalement parlas. decelivre, & F 1 les couppent y¢ 1, m.';m‘
inegalement,le retangle cgmpris de H1I, I C auecle quarré de @upen Gioo
. 1 G feraegalau guarré de G C.Or pource que parla 47. dupre-[@h[ b
mier, les quartezde CG & GF fontegauxauquarréde F C,il , toyi 0
r s'enfuiura que le re@tangle foubs HI, 1C enfemble les quarrez Yau v, pois
de G1GF (ceftdditele quarré de F I) ferontegaux au quarré Yu o, )
de FC. Ainfi {e demonfirera quele rectangle foubs O 1, IB lemeps $,4,
auecle quarré de FI fera egal au quarré de F B. Sidonc e comeia Greonfe
5 mun FI eft ofté, il senfuiura le reGtangle des pieces dé¢ I'vne?irie 2e o
f “eftre egal aure@angle des lignes deFautre.Secondemept fil'vne Ydusir s
des pieces feulement efk couppée inegalement ep angles droits, &1 dewp v
201. 3. icelle ferale diamgrre du cercle. Et comme on peus recusiliir par la der- 54yl Lons
" s ansle Wieredn fecond le reétangle compris des pieces inegales feracgalau ’S‘: sdw.us
i ishwguareé dela moitié de I'autre qui eft couppée egalemrent. Efile -2 |

Comaheg bu Covilar . D iiij ;;’u M1 ¢ %
o o, S fanbe 0148
o clarye o é’ Ao k‘i

HNNIER I amics, I 1omm. B Dl



. . EremeEnNs DEvcLIDE,

" 1. & diametre & Iautre ligne {e couppent inegalement comme H B,
v ';l':CO aupointLle re@&igle de H 1,1 B auecle auarré de IL fera
_'(w’:” egalauquarréde LB oulL O. Er lerettanglede CI, 10 auec
”pw u""_lc quatré de I G fera egal au quarré de G O. Maisles quaprez de
o ames L G, G 1 font egaux au quarré de L I Ilsenfuiura donc que le
i eppgiede G O, GL, c'efta dire auquarré delaligne L O egaled L B.
voudory Sidonc le quarréd commun de L1 eftofte, les deux re@angles
Cldilede HI, 1B, & de CI, 10 demeuscront egaux.
b‘?)cﬂw;‘(;f'}ﬁ‘p Y /nen . .

X ey ine ' o

*‘é_‘.-’...:": 7“4~ PROPOSITION XXXVI.

)Ll - i : . 2 » " -
‘.5;:““ . Sidehorslecerclelon prent quelque point, ¢r diceluy aucer

ver, prsncon cle tombent deux lignes droittes, I'vne defquelles conppe le

cercle, ¢z Lamsre letouche : Lerectangle contens de toute
la coupante ¢z de fa partie dehors prife entrele point ¢
lacirconference conuexe, eff egal au quarré qui eft deferit
de la touchante. ' .

SOit pris hors le cercle vn point comme O duquel
 renan, [a procedent deux lignes droi&es ;Y'vne qui fouche -
nee L {JE cercle O B,& Fautre quile couppe premieremét
+, aussz. parle centrecomme OLC. D'autant que parla 6.
corelagmudy 5, Je reangle compris dela toute aucc J'appo-
2+ G-I+ te (cauoir OC & del'appofée O, auecle quarré
~Jodinde la moitié LI (ou LB fonegale) eft egal au B¢
<hasle (RInarrd de lamoitié & delappofée come d'vae, fcanoir L O, &
ik 3o, uelesquarrez de O B & de B L Jfont egaux au quarré de Ja
 onpmbamefine O L: il senfitiura le commun BL ou LT eftant oftd
C-& R quele quarréde B O fera egal aure@anglede CO, OL. -
K“ﬂ.. ~ Pourle fecond, fi laligne ne couppe le cercle parle centre c6-
vhewr yrifeme O G H, 3 laquelle foir du centre tirée vne perpendiculaire
rbrelipoik Z.11 eft euident que H G fera couppée egalement, & foit'me-
#n wrinde LiG. D'autant que parle 6.dw 2 lere@angle foubs HO,0G
Lt~ auec Iejquarré de G Z eft egalauquarré de O Z', leur foit ad-
Vexe~joufté va quarré commun Z L. Lorsle contenu foubs HO,0G
Marvr, Ollauec les quarrez de G Z, ZL ( ceft ddire le_quaggéde GL)
7« videdera egal aux quatrez de OZ & de ZL ( c'efkd dice au quarré de
'¢ 5 e9ad0 L.} Marsles quarrez de OB & de B L font egaux au mefme
“eqaquarréde O L. Ils'enfuiura donc que les quarrez de OB, & de
-0uvi? Dila bonchamden o : Cit ! -

£ e R “74“2: 'm‘ﬂ‘if:’la— d-pﬁ.-»m > A

,«,,_,%c&an%lcde CI, 10 aneclcqnarré de LI feraepalaux quarrez

- anny 0B g Len umd aghe
uH © 0 G ot el a "‘”ﬁ“' BOL o™ L',r‘_.’,‘._ L‘;;::f
i QTS
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BL ferontegaux au reanglede HO, OG & auquarré de 0 2 L.
GL, ou BL. Le commun donc eftant ofté refterontle quarré gee ayame

de OB, &lerettanglede HO,O G egaux. T e (roplovat,
o o . RAOB Ty
PROP.OSITION XXXVII. vendewn incoves
o JSermtladls 4 0

Si dehorsle cercle l'on prend quelque point, ¢ d'iceluy poine ¢ g .
tombét dewx lignes droites au cercle,defquelles L' vne coup-
pelecercle, ¢g- lautre fe yepofe : ¢o foit le reclangle conte~
nu detoutela couppante , ¢ de la piece prife entre le poine .
¢ la circonference conuexe egal an quarre deferit de celle
qui fe repofe, celle qui fe repofe touchera le cercle.

SOit O lepoint hors le cercle, duquel point pro- °

Ycedent deux lignes droiétes, dontI'vhe le coup- Catfe

pe comme O G H, & 'autre tombe (eulement fus PoriFs
icelay comme O B. Soit ptisle centre Z , & me-8 L/ plyd
néesleslignesdroittes ZB, ZO, & dupoint O 2 o Lafon
foit mcnéc laligne droitte O L quitouche feule- € derue ¥
mentle cercle par la 17 . deceliure | & foit menée la w™ oty

droiCte Z L. D'autant que par lhypothefe le re@angle compris'y, X
foubs HO, O G eft egal au quarréde O B, & que parls prece- o :”
dentele mefme reftangle eft egal au quarréde O'L, icelles O B, J ™/ ™
O Lferontegales. Et pour ce que lesdeux coftez O B, B Z fon:\"‘""_ 7«
egaux aux deux coftez O L, L Z & que la bafe eft communc, §-P~'< -
Yangle O B Z feraegald l'angle droi¢t O L Z parla8.dwr. k. & 34 “
fexapar confequent droit,& pourtant laligne'droicte OB tom- porbay. .
bera en angles droi&s fur I'extremité du diametre , & touchera 1 I
feulementle cercle comme on pet recueilliv par la 16. dece lisre, ., X "
N N M 4 G ety
FiNn pv TRoOI1stEsME Livre, - C:_"N"Jul.(.';_
. . LT o : 'Du. Y "“
Vo mp,
3 ‘)'l CD/L., lnqg :uc/
L e em e e L & wng:
. L 1 , m Vs
B ne "L’A
‘/4”“- AT ’)ru'»;:nj&"



QVATRIESME LIVRE
DES ELEMENS D'EVCLIDE.
DEFINITION PREMIERB.I

N figure rectiligne fe dit eftreinfcripte
| en vne figure rectiligne,quand yn cha-
7 cundesanglesde lafigureinfcripte tou-
X. che v chacun cofté de la figure en la-

“w¥ quelle elle eftinfcripre.

2. Semblablement auffi la figure fe dit eftre circon-
fcripte i la figure, quand vn chacun cofté de lacircon-
fcripte touche vn chacun angledelinferipte.

b i3 La figure reiligne fe diteftre infcripte aucercle,

A ,.}{:ﬁuand vn chacun angle dela figure inferipte touche la

circonference da cercle,

ry la Sgma g Maislafigure re@iligne fe ditefire circonfcriptean

< laprcercle , quand vn chacun des coftez de la figure circon-

"t 3 feripte touche la circonference du cercle.

. 5. Semblablement aufli le cercle fe diceftreinfeript

« wlms en vefigure reiligne, quand la citconference du cer-

9™ cletouche va chacun cofté delafigure en laquelle il eft
infcript, - ' '

ey Ufye S Maisle cercle fe dit eftre circonfeript 4 vae figare,
v$h. 1w quand lacirconference du cercle touche va chacundes

2* (~vfangles dela figure i lentour de laquelle il eft defcript.

g T Voe ligne droicte fe dit eftre accommodée ouen-

" f.irffrméc aucercle, quand lesextremitez d'icelle fonten

"Ma circonference du cercle,



LivRz QUATRIESME, »
PROPOSITION L .

Au cercle donné , accommoder e ligne droicte egale & vne
" lignedroicte donnéesqui ne foit pas plus grande que le dia-

metredn cercle .

Oitle cercle donné CHBF & laligne —2—
Ndroicte donnée O moindre que le

diametre du cercle CB.de la,ligne,ﬁB’
foit oftée vneligne egaled O parlas.du /.
1. limre, &foit C L. ducentre C ila di-
ftance CL foit d'efcript vn cercle qui |
couppera le cercle donné cSme au point Py It
H: foitmenée laligne droicte C H.d'autant que celle-cy eft ega-propes- du-
led CL, & CL egaleilamefme O parPhypothefe.ll senfuiura ¥ -divre ¥
que O feraegalea CH,laquelle CH eft par ce moyenaccom- /a22 du
modéeau cercle donné. Que filaligne donnée eft cgale“au dia- "Mime— -
meure di cercle donné, nous auons ce qui eft requis.,

PROPOSITION 1I1.

Dans vn cercle donné , deferive vn triangle equiangle »
auriangle donné.
‘SOi't le cercledonné NBC & le triangle

G N H .
donné OLF. foitmenée laligne droite © any la ¢
G N H, enforte quelle touche feulement le fwiton ¢
cercle,comme au point N : duquel & furla li- Iepromie
gne G N foicdefcritvn angle egalad L, com- e gu
(]
L% B

me G N B.Soit auffi fait 'angle HNC egal4 briawgle st
l’an%le ;:, & f(_)it nl'nc?ée diregcmcnt B C. d'zutant _(J‘g_gﬁ,ctois';“"‘L m.?i
angles d'vn triangle font egaux d deux droits, Fanple B N C fe-> ™™
ra egal aTangls % ). maisTangle C cnldﬁlus’grargllg fe@ion, eft I ¥~
cg alangle G Nl\% parla 32.du 3. liwre: il gepfuinra donc que A ‘v;‘"
Tlangle B'fcracgala HNC (ceft 4 dire3 F fon egal) ainfi bmblalle s
doncletriangle N B C dans lecercle donpé , eft equiangle au*4 Yaryw
triangle donné, ' : R 1:} et
. e

PROPOSITION "III

. T, e . ot ne h,
Alentour d'vn cercle donni deferire va triangle equiangle cn i<, .....
) an "iﬂnglf an"e'. ;4 l/*- JY/:.Va.
o . T 11 ») < {u‘r'r_

Canie Corte ~
!’—‘7‘1 .
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SOit le triangle donné O GF, pour en
24 1. Mdefenire v equiangle 4 Yentour du cer- o
H::’f“; cle donné, duquelle centre foit K:auquel ¢
6w K foit faitvn anglecomme N KB, egala
Wy qlwl'ancrlc extericar LG O, & I'angle BKC
Ui b, afe cgaf a l'autre angle exterieur du triangle
4w ne [ HF O.Soientaux trois extremitez N,B,C, M B P
‘2 par. tiréestrois lignes touchantes {eulement le cercle M1, I.P, PM.
Cev e dautant que le quadrilatere M N KB peuteftre infcript enva
~aue 144 cercle ayant deuxangles N & B,droits (commé on pest vecueillir de
o Ve per la 12. dw3. liure) les angles oppofez feront egauxd deux droits.
Ao fronv 1e9iais N K B aefté faitegald L G O :ilsenfuitdonc que langle
Abowr 2o M eft egalilangle F GO eftant ceftuy aueclextericur egal 3
o ¢ Prijsieny droits, paria 13.du 1. Liure, Par femblable argument nous de-
SeHion f4am onfirerons les autres angles egauxaux autres angles : tellement
\‘.t““’""‘qliclc triangle IPM cftequiangle 3 O GF, & eft circonferit
e %u cercle donnd., ‘
j’. vels ) pens avec b_h'm"tub-lm’/
e profrrirnd {bn PROPOSITION IIIIL
& ankre an B 4™n a0 Y1 triangle donné deferire yncercle.
e Cuyule puipfe apivs
Ehreonfinp &0t le wriangle donné HB C duquelles &
b deuxangles B & C font couppez en deux A '
A nefurn ¥ egalement par deux lignes qui fc rencon- . 9
Wfprate Jareront comme en ‘O,duquel point O foient '
formey duirdes les perpendiculaires fur chacun cofté \
»g“’ comme OF,OG,0L, icelles feront egales par 22N A'
‘”"““: 1 la 4. du 1. lilire, etantles bafes des quatre trian-B ) ¥
D at,gles egaux & equiangles.Si donc du centre O dladiftance O F
Yommeh ontire va cercle, il touchera feulement les trois coftez du trian~
. gle , comme on peut vecueillr de ls 36. dw 3. liure.
T’”“‘V‘* 1" [T S %
@U.Ly&v“‘u,y q‘u‘m‘w{q&ROPo SITIO N V., _
Jlufrr yavbagen Pentour dvntriangle donné deferire yn cerele.
. e TV (LT
v,,& thin S it premietement le triangle oxygone donné  w
lom pusffa HB C, duquel les deux coftez (qui ne com-
becwe v prennens poine langle plus aigu ) foient couppez en ‘
-MLIJ«J'“' deux'egalement comme en O, L : & d’iceux points '
v Uy foient tirdesles pcrﬁcndiculaircs OF,LF & me- A

Sﬁf&,,{,‘ﬁé‘cs F B, F C. d eft euident que los deux trianglesB
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re@angles HLF,CLF font egaux & equiangles par la 4. du pre- ;. ..
mier l'mgre. Laligne HF fera dognc cgale(i F (Ss,mali,s H F4cﬁ af;xfﬁ 2
commune autriangle HO F, & ce triangle eft egal & equangle . .
autriangle B O F. il fenfuitdonc que laligne BF eft egale if‘:u!'”w";t
FH, & par confequentd F C. fidoncducentre F,dla fxﬂ:an- ~, t:'
¢e F H ondefcrit vn cercle,la circoference paflera par les points o

HB C ilentourdutriangle. Parfemblables argumentsfe de- 7::3::/"»;
monftreront les cercles pouuoir cftre circonferits dlentourdes o 0 {:_
triangles,{oit rectangles, ambligones ou oxygones. Jemma Yeg
PROPOSITION vI 5ol

COTON Gyl

Dans vn cercle donné deferite Ya quarré. 1;,“,,{:,"3&;’::‘“’ ;

Q Oient tirez les deux diametres du cercle pro- =

Jpofé HC,BO fe couppans en angles droits au
centre L, & foient menées les lignes droictesn
HB,BC, CO, OH. les quarre triangles font
retangles ofceles egaux & equiangles , & ont —rtdeg el
leurs bafes egales parla 4. du 1, liure. la figure d6¢ ¢ cde lefram
H B, C O fera equilatere. mais chacun angle fur labafe vaurva +¥+ ‘vl
demy droit comme B C L par la conftruétion,commeaufli O C L: §#armded
il fenfura donc quetoutlangle B C O fera droit. Semblable
demonftration fe ?cra desautres angles:dont fenfuiura que H B
C O feravn quarré inferitau cercle donné.

PROPOSITION VIIf

A l'entour & vn cercle donné defcrire vn quarré.

Oientdu cercle doné les deux diametres HC G H »

B 3 fc couppans en angles droits au centre L, it boces
du point B foit menée en angles droirsfut O B, 5 tedepon,
laligne GBN (ceftadire parallele d C H) foit B Y
auflt du point O menec lautre pararelle F O K: ' Dby

& des points H & Clesautres GHF & NCK x—"¢—=&
paratelles 4 BO. d'autit que les angles quifonten L font droits,
comme aufli ceux qui fonten H, B, C, O, il senfuiura que les
quatreangles G, N, K, F, ferontaufhi droits parls 34.dw 1. Ot eft
la figure equilatere ayant vn chacun cofté egal au diametre], ¢lle
fesa denc quarrée defcrited Pentour du cercle. .

N
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"PROPOSITION VIIIL

Dans vn guarré donné deferire vn cercle.

~ 1 le quarré donnéa les quatre coftez couppez r T
Pt «LL:S egalgmcnt,&,mcnées l::ls deux lignes dro}i?tcs ¥
Y-t H, F S, elles fe coupperont en G en augles G .
‘:’t’: A“droits, & egalement:car LH eft parallcle & egale F 5
3 10,0u MB,& FS parallele & egaled M I,ou

1ang BO parla 34.ds Lliure, les angles re@ilignes doc B H o,
quifont en L,F,H,S, font droits: tellemierit qui fi on deferit fur
lecentre G vn cercleal'interualle G L, iltouchera fenlementles’

ratré cofbez du quarré és points L,F,H,S. comme on peut ensendré

parla 16.dw 3 liwre,ainfi ferale cercle inferiprau quarré donné

PROPOSITION IX.
iy Lyuor g l'ettourd'vn qwarré donné deferire v cércle.

~ j;‘,’h’ Oient du cercle propof€ tirez les deux diame- o

ks tres ou diagonales HC, OE, d'autant que les

,’:,. Z,a‘? dux trianglcsg OHE, & O CE fontifofccles, "
L..l?aw‘,{’cgaux & equiangles parla 4.dw 1. Luve chacun desHK: c
sonetun “angles redtilignes qui font far les bafes vaudra .
S bt wn demy droit, & les angles du centre feront
Sur laute, drOits parla ;z.rIu 1. linre, & les lignes LO, L H, B

et fo bouiend E, L C cgales.Si doncducentre L alintervalle L O ondef
Il4m veuiie critvn cercle , il paffera parles points O, H, E, C, & {eracircon-
vayne 34 ferie au quarré donné, :

’m«d‘, Tu

b . .
‘i littaf"" ““PROPOSITION X
Faire yntriangle ifofcele, ayant vn chacun des angles qui
font en labafé double 3 Lautre,

. SOit propolée vne ligne droite BH, laqucl-
le parls 11.dw 2, liwre foit tellement coup-
pécen C,quelere@iagle faitdelatoure HB,
& del'vnedes parties B C foit egal au quarré
del'autre picce H C. &ducentre H, ilin-
teruale H B foit deferit va cercle B O L, au-
quel par la1dese bore foicappliquée vuc ligne

et -
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droicte egaled CH comme B O,& foitmenées C O, HO. du

triangle Hco wirdefritlecerce HCO L parlas. deceliure, '
Puis que dupoint B hors le cercle,la ligne droite BH le coup- (2 be o
pe & B O rombe furiceluy,& quelere@tangle de HB B C eft pheats.
cgalau quarré de CH (ou B O fon egale) 1l fenfuiura quelali- %% 24
gnedroiéte B O touchera feulementle cercle HCOL par ls Ve .
37.du 5. linre,l'angle donc C O B furlaligne touchantele cercle, * “'2_
fera cgald I'angle OHC,qui eft enla feti6 altemne parlass. dujs, proppesetia,)
liwre foit maintenantadiouftélecomun CO H: lesdeux BOC cppme tion.
& CO'H feront egauxauxdeus CH O,& COH. mais l'anglc'iw..uu’w
exterieur O CB eft egalauxintericurs CHO & C O H parls fuuesy o §
32.dw 1. liure il feradoncaufliegalautout BOH, & par con- = uh
fequentdlangle HBO' quiluy eft egalieftant le triangle HBO 1#/us hise
ifofcele, & les lighes CO,0B feront ?ales comme fubten- fleJabful;
dentes angles egaux , mais B O'aefté pofée egaled CH: CO. EM“{*
fera doncauffi egale 2 lamefme; & letriangle HC O feraifofce- chatvady
le : tellement que l'angle furlabafe, {cauoir B O H fera double 4%t P~

equilateral ¢ equiangle.

alangle BH O, commeauffifera l'autre angle 'O B H. ’f :[LE.‘I::
B £ A

PROPOSITION XI , &5 7 1

. ” b

Dans yncercle donné, deferire 8 pentagone l

Oit infericau cefcle donné va triangle

. _
ifofcele N C O commeitaefté defcrit A
enla precedére,& foient lesangles egaux B
delabafe couppez en deux egalement par ' v
lignes finiffans en la circonference com- .
H C Q

me CL,O B, &menées NB,BC, CO,
OL,LN, ileftcuident que les angles 6
©CL,LCN,NOB, BOC, CN O eftansegaux confifte

ront fur feGions de circonferences egales , tomme on pest recucilli
tintdels 21. que 16, di 3. ure. Or ces cinq angles fone fur fe@ions
qui comprennent toute la circonfetence,le pentagone done N B
C OL feracquilateral & equiangle.

PROPOSITION XIL

A bantqur d'vn cercle donné deferire wn pentagone
equilaseral ¢z equiangle.
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Oieritau cercle donné pris cing points de-
fignans les angles du pentagone imlerit
7nwr éus ~ du cercle par dta pmﬁl&me ;& du cl:-ldntrcg
. ¢ foient tirez les demy diametres a chacun
;:?;{_1 oint comme FN, FB, F C,.Fb, FL g
porase oient a chacun d'iceux points tirées enan- .
Y.y glesdroits, & touchanslecercle furlesdemy KX—7¢ 1
et + o diametres les lignes droites comme HBK, KCI, IOM;
(‘“‘"‘;' MLG, GNH, &menéesaufli FK, FI. D'autantqueleco-
rr'."‘“'( ft¢ F B eft egal aucofté FC, & quelangle FBK eftegal &
(’v‘"é, ® FCK (ceftadiredroit parla conftruttion) le quarré de FK, efte-
M@s.ﬂb galau quarré de F B & BK, comme aufli aux quarrez de ¥ C,
M- danf CK: paria 47. dw1.bi. Orlangle BFC eft egald CF O (caril
i-O-he- comprend airconference egale parla conftruction ) le quadrila-
Ur)us guax gere donc B F C K. feraequiangle & egal au quadrilatere CFOI,
Alatorns o Jamoitié 4 la moitié, & les lignesaulignes. fenfuiura que K €
et feraegalea CI & CI 410, &ainfi femblablement des autres,
)‘"‘;"}t‘:"‘{eﬂcmen: que le pantagoné ainfi circonferir fera-equilateral &
k_" “#  cquiangle.
7Mr gplamene : < -
vamtd i vW4 g PROPOSITION XIIT.
ardeey W 2o laiy e
Mbévis. anbanDians v pentagone equilateral ¢ eqiiangle donné;

Do Lpras Laik, tnu.' by fou :
. / efcrire vn cercle,
hinn. meg paren guc il b defe

Vs I -aQ Oit le pentagone donné N BC O L def- X
hvuatr 4 crit comme en la vaxjefine decelivre. & foient” G

poindy fail, dinifcz lcs angles en deux cgalement par li-g T
Sur L Gyolgnes quife rencontreront au centre F, duquel ;
vnelignen %oicnt tirées les perpendiculaires fur chacun B
drely tan coftd qui ferontegales commeil aefté mon- :
Ll pieifiré, Tl fera cuident quele cercle defcritfurce °

e contre ,dladiftance de F G paffera parles extremitez des per-

S teyel o pendicalaires, & touchera feulement les coftez du pentagonc

Ve 5o donnd,commeop pest recueslliv de la 16. dw 3. bsure.,
Dt by el i |
7 “enaynl LAPROPOSITION XIIIL
7.'"’ ‘ :-“40‘“ vy “D‘uum/.r'cl'(n' shts - . ,
“imn a5 Alentonr d'vn penfagone equilateral ¢ equiangle
PR P e 7 s
g donné, defcrire vn cercle

- oA 'v./

.

Soit

- .

R Y. SIS W S
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Oitdonnéle pentagone HB CD L eduila- u

tere & equiangle, guqucl foit trontué lglcncn- Im :z:
tre commea efté dicen laprecedente, & d'ice- B 1, “ s
luy tirées les lignes droictes fur chacun angle Ry
qui feront egales,cimel a ofté monfiré enla 12.de ce e,
dsure. (car tous pentagones equilateres & equia- 4 u;:;, Cages

les font femblables & equiangles entr'eux ) & foirdu centre !’, an

3 > ; . . wn angle
ﬁntcruaﬂc del'vne des lignes qui couppent les angles | tiré vi ) 4o in faon
cercle :il eft erident qu'il paffera parles extremitez d'icelles lis sb eadieres
goes, & parconfequent parlexuremité desangles du Pcnmgone,{‘; rt":;
&ainfi il fera circonferit 4 iceluy pentagone. o ey
PROPOSITION XV, P .C,

Dans vacercledonné, defcrire ynbexagone i aqte” -
equilaterale ¢ equiangle. .

SOit le cercle donné BOD L H, duquel
le centre foir G. foit mené le diametre
H GD. dupoint D dlinterualle D G foit
deferit vn cercle ( qui fera egal dl'autre eftant
fur mefme interualle ) foient mendes les li-:
gnes droictes O G iufques ala circonferen- ’
ce F, & LG iufques a lacirconference B, “[bbes o
& mendes aufli leslignes droites HB, BO, OD, DL, L F,'m”‘" -
FH. Or parls 1.dw premier liure les deux triangles GO D, GDL m""’n"j
font e%aux, equiangles & equilateraux , & tous les fix :rianglcsl 5 it
font ilofceles, ayans leurs coftez egaux enfemble parls definseion 875 - {
ducercle, & les trois angles de chacun wiangle font egaux d deux fBo i .
droits. Mais laligne L'G rombefurlaligne & O, & fait les an- eo2 T
les LG O, FGL egauxd deuxdroits, & langle L G O yaut 4 #%yir '
?cs deuxangles dutriangle L G D. il senfuiura §onc que FG L:{‘f" b S
fera egal au troificfme. Etle trangle F G L ayantles deux co- ¢ }"':‘.‘F
ftez egaux aux deux coftez, & l'angle compris d'icenx egal 3 smuany, '7:
Tangle de lautre, auralabafe egale alabafe parls 4.dw 1. Linres crnfpy t":-l
Semblablement {e demonftreranc les autres coftez eftre egaus Yo o,

enfemble.

PROPOSITION XVI  (ommedan ) 3
' y 1y A e ey
Dans yn cercle donné deferire yn q“indeugd;#f ”y uv:fr::«—&
egwilmral (o)l eguiangle. & (afe i oo '.’),L |
e . 7 B”‘(/l'.‘_" z‘w

/! My Q"M‘; Gepre - (‘;w ) Yeem--

o N R i " o

e i LN IR 54 .
Lo et piynre b lavisns: gue - [bondponc o

y
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SOxt aucercle donné inferic vn pentagone a
- 2 S OHBLF G paria 1. dece bure,& vn triangle
15‘ o ﬁ“,eqmlateral HCO parla 2, du mefme binre.g 6

Ayans tous deux leur angle en vn mefme \
.(‘_’f;'pomz H. D’autant quelaligne droite H C
o~ degairdubtend la troifiefme partie detoute lacircd-C °
2 quindecago Ference { c'efta dircles cinq quinziefmes) & 3 F
w faryqi>- Jesdeux coftez HB, B L du peatagone en
4} gunde fubtendent fix quinziefmes: il ¢ft curdent que 'arc CL, entre
znv./;fl* Fangle dutriangle & 'angle du pentagone fera vne des quinziefs
“gure- I mes parues de toute la circonference. Soit donc tirée la ligne
dome feZioi&e CL, & adaptées parla 1. decelmre , au cercle autres qua-

\v.v».‘y'AM“'J'zorzveligncs droi@es, dont chacunc foit egaled CL: puis que
:.m:fmlcs lignes droites egales fubtendent circonferences egales par
e oL La £ 1& 28 dw's. Dure, Tifenfuivra quelafigure du quinzangle equila-
wre Ltew~ tere & cquiangle fera inferite au cercle donné,

}o'w;ldw:‘a»{ on v o dos

m ¢ A KA
,L,ﬁwul:',:j’owkh N PV ?\v__.s'r RIESME EIVRE.
v 3»“?1/““"’"“ o l:!vua c.L Yur [4~1«~'n1.'¢~r~ylu. 3 Licmonfovendas |
IB.' Zes 6;/(/ 7"”‘%‘“/% hezf/pu,
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: i)EFINITION PREMIERE,

¥

M Artic eft vg%gran'c!gq: moindrequicft Yoy o
) prife de laplusgrande. (wr 3.0
¥3 2. Multiplice eft vae grandeur plus’ ' <.
2. grande que lamoindre quand elle eft Ind
‘mefurce de la plus petite.
*~" 3. Raifonclt vne habitude de deux (,,,gun
“gridenrsde mefmegére ['vne i lautre felon la quatité. #n_7ps
4+ Lesgrandeursfontdittesauoir raifon'vne i l'au- >k
“tre quand maltipliégs elles f¢ peuuent exceder I'vne
T'aucre. 7 e
5. Les grandeurs font di@eseftre en mefme raifon
“quand la premicre 41a feconde eftcomme la troifiel~,
me i laquatrie(me, & quand les equemnlriplices dela 1.
premiere & sroifiefme excedent, font egaux, ou deffail- & (. 2«
~lent aux equemultiplices de la feconde & quatriefme
' en quelque multiplication que ce {oit prifel'vne apres
T'autre. '
6. Proportion eft vne fimilitude de raifons,
7. Les grandeurs qui ont me{me raifon font propor-
tionnelles. -
* 8. Quand des equemultiplices, celay du premier ex-
‘cede celuy dafecond, & que le multiplice dutroifiefme
.(quelque multiplication qae puifle eftre) n'excede le
, * multiplice du quatriefme, lorsle premier au lecond cfb
“eft dit anoirplus grande raifon quele tiers au quare,
A




EreminNs pEvcripe,
9. Proportion eft conftituée en trois quantitez pour
le moins._ , '
10. Quandtrois grandeurs font proportionnelles, la
-~ premicre cft dite auoir i la troifiefe laraifon doublée
~ decellede lafeconde. Quand il y enaquatre, la pre-

micred la quatricfme et dite anoir la raifon triplée de -

celledelafeconde. Ettoufiours d’vn mefme ordre vae
plusiufquesace quele nombee des chofes proportion-
nées foit achcue. -

i1. Les grideurs de femblableraifon font dites quad

3
1% .-

mx.ﬂl;..lcs antecedens fontaux antecedens,comme les confe-

e*e~-quentsaux confequents.
/oy ln e, 12 Raifon changée eft V'acception de 'antecedent 3
“ 44+ Jantecedent, comme du confequent au confequent,
Y2 o 13, Raifon conuertie eft I'acception du confequent,

% comede Yam’amcccdcn t, cdme confequent,
.

. {14, Raifoncompofée eft 'acception de I'antecedent
43 «n<auec le confequent ,comme vne mefme chofe au mef-
w3 prep-dme confequent. ~
. 15. Dinifionde saifon eftFacception de Pexcez (du-
17 % 3% quel Pantecedent excede le confequent ) au mefme ¢5-
fequent. '
i6, Conuerfion de raifon eft 'acception de l'antecedét,
iFexcez duquel 'antecedent excede le confequent.

17. Raifon egale, eft plufieurs grandeurs eftans d'vn
cofté & autant de l'autre en multitude,, prifes de deux
en deux en mefme raifon, quant aux premicres gran-
deurs la premiere grandeur cft 4 la derniere, comme
aux fecondes grandeurs la premicre grandeur eft i la

“derniere : ou autrement ‘eft I'acception des extremes
par {ubtrattion des moyennes.

Wy lain | , : :
Wi, 10 Lantecedentcft auconfequent d’va cofté comme Tan=

18. Proportion ordonnée ou fclonordre, eftquand




.
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tecedent cftan confequent de l'autra, 8 quelvn des
confequentseft 4 quelque autre chofe, comme l'autre
confequent i quelque aatre chofe. .

- 19.. Proportion mefléc ou fans ordre eft quand trois n
grandeurs fontd’vn cofté, & autantd'autres grandeurs ;’3 o
en nombre, de autre, & qu’aux premicreslantecedent "o
eft au confequent, comme aux fecondes Iantecedent
eftau confequent: & quaux premieres le confequent
efti quelque autre chofe, ainfi aux [econdes vne autre -
chofefoit de mefme adl'antecedent.

Dautant queles douTe propofitions fuyuantes fontaffez co-
geiies delles-mefmes 5 quelles font pluftoft principes ¢z
communes [Entences que theor®mes, i'ay penfé fuffire de lesin-
serpreter, ¢ non demonflrer, craignant que trop long difcours .

u'y apportaft delobfcurité plufloftque dela facilité,
PROPOSITION I,

S'ily atant de grandeuts quron Youdra qui foient equemnhi-
plice dausant de grandeurs Yne chacune dvne chacung

comme ['vne feramultiplice de P'yne, ainfilestoutes ferons
multiplices des toutes. '

.

QOient les grandeurs propofées B, C, O & G, .
& quelapremiere contienne enclle trois fois la Lo
trofielme, & la feconde contienne trois foisla qua-

aitnrna-
tricfme. Les deux premieres iointes contiendront maatepl
- autant de fois les troifiefme & quatriefine jointes, " t Jue C-
~ & feroptcomme troisd yne, - et-C-q-
° BC QG €. AE

P Qs
 PROPOSITION I er Lo

Si la premiere 053 equemultiplice de la fecor.de comme larb‘lf";(c"a
_troifiefine de la quadriefine , ¢ que la cinguicfme oit de 2.
mefme equemultiplice dels feconde comme !afixic[me de

¥y <



ErteMENs DEvcripEe,

{a quatriefme , lacompofée dela premiere ¢o° cinguiefume -

[eraequemultiplice dels feconde,comme latroific[me auec

la fixiefmedela quatriefme.,

Oit lapremiere B C contenant Ja feconde G au- @
@He nre > tantde fois comme la troifiefme HK contientde
Pepisien foisla quattiefme Z. Etquela cinquiefime. CO con-
21 ke, tienne autantde fois la feconde G comme la fixief~
caives me KT contient de fois'la quatriefme Z. La com- €
B pofé B O de la premicre & cinquicfme contiendra L
(rupue; AUTANE de fois la feconde G, comme lacompofée HT L 4
& Grpdndela troificfme & fixiefme contiendra de fois la qua- B @
suen § ntricling Z. .
I‘?‘M— w-dte M’bbv&‘ib‘n /;\”u[lv&n lf'/-’m ‘A—W]‘n .
vey ey - ProOPOSI LON J1L .

Si le premie-r eft equemultiplice du /écon:i comme le troifiefme
duquatrie[me , ¢z [oient pris des equemnltiplices du pre-

mier ¢ dutroifiefme: de cenx-la ainfi pris . [y feraeque-
9

_multipliceal'antre,c'efta [fanoir'vnau fecond ¢ lautre
ak guatric/me.

$apropov C1 la premiere grandeur G contient autantde ¥

#on 4o Mfoislafeconde B, quelacroifiefme O contient T

2Z.E. adefoislh quatriefme H: & que CZ contienne :

_’,Cr autant de foislapremiere G comme PT con- '

‘g:'"'ﬂ,.mtiem de foisla troifiefme O, CZ contiendraauf~

T.p. a o f1autant de fois la fcconde B, comme PT con- [
et-gerle. ticndrade fois fa quatriefime H. €GE POH

W‘k Wv‘q’m» ,L,ZC ab

T efp la mpirkenPROPOSITION 1IN,

“¥. k. aH.

Si le premier 4 mefme raifon au fecond que le trolfiefme aw
guatriefme ,les equemnlBplices du premier ¢ troifiefine
aux equemultiplices du fecond ¢o quatriefme { quelque
multiplication que paifé effre) aurons yne mefine ratfon
lvnglanre, .

g;
L
&

e

S



’ Liver CiNQyvIEsME,

Ilapremiere grandeur C eft dlafeconde B,
commela3. G d la 4. O, & que H contien-,
‘ne gutant de fois C, comme T contient ch

2 .8p.
Ssn# equa
nmlk,. s
 ToH L
L S anl

fois G, & que P contienne autant de fois B
comme Z contient de fois O : H ferad P
¢omme T d Z.

u
PROPOSITION V.

$ivne grandenr eft equemultiplice d'vne antre grandeur com-
~mekaretranchée de laretranchée , lareftée fera equemmlti-
plice alarefiée, comme latoute i latoute, SR

, c ‘
I CB contient autant de fois GO, comme loftde [S  C#-75-
CH contientdefoisl'oftée GZ:Lareftee HB ¢5- \ &1 compye

tiendra autant de foisl'autte reftee ZO, comme latau- ')U«(v

. - R v/} ';/

te contenoit la toute, e pult
T ‘et .
PROPOSITION VI gg HHDO

si deux grandeurs font equemuliiplices de deus grandenrs, e
quelgues retranchées equemulisplices des mefmes: les reftes
" aufSion [eront egales anx me[mesyou [eront equemultiplices
- desmefmes. o
' c
SI CB contientautant de fois H comme GO con-[ @
Jrientdefois Z, & I'oftée C T contient autant de e <t
fois H comme l'antre oftée G P contient de fois Z: b e
Lesreftes TB & P O,ouferontegalesa H & Z, ou|T" {P Z’,:_":f:’,
les contiendront pluficurs fois egalement. [ A 1 b
. T Mg

BHO 2 ¢/,

PROPOSITION VIL iR
Les grandenrs egales ont Yne mefime raifon 3 yne, ¢ ¥ned B.o. fus
ynemefme raifona deux egales grandeurs. A HiL
~ | Pess
T O eft egaled B, O auramefimeraifond C,’com- | *,‘,.,;?,':

me-'B 3la mefme C.Etauffi C aura mefine raifon |

4 O quwa B.
Ewp ocm



" ErEmzNs pEvcirpe,
PROPOSITION VIII,

Dedeux grandeursinegales,la plus grande & plas granderai .

Jfon d vne mefine quela plus petite : ¢ yne mefme & plus
grande raifon ala plus petite gue la plus prande.

~{uorr P

ragen o> B J grande, & foit voe tierce comme O. C aura plus de
o+ ¢udessaifon 4 O que G alamelme O. Ceft d dire, que C fera
Yadansagplus grande auregardde O que G auregard dela mef
M’Q’%m’ e Ol ) Je -

o s i PROPOSITION IX.

bo aing: @~ P 5 f—v—%_m s .

- -44+CLes grandeuts qui ont yne mefme raifon & 'yne mefme gran-

i ;JQ) ;ﬁéenr s Jont egales entr'elles : ¢o les grandeurs aufyuelles
ol % 9 ne mefme @ mefmeraifon ,font egales.

€GO

_gwc,,msl O cfti C comme B dlamefme C,0 & B feront
wiunt in “egales. Etfi C eftd O commelamefme C eftd B,icel-
devtivindes O & B feront egales. [
e fe forurrmun 2

y PROPOSITION' X. ocCB

Desgrandenrs qui ont r4ifon & yne mefine grandesr,celle qui 4
plwe granderaifon eftlaplus grande. Etla grandewrala-
quelle la mefme aura plus grande raifon feralaplus petite.

SI O eft plus érandc auregard de C que B au regard

dela mefme C, O fera plus grande que B. Etfila
mefmé C eft plus grandeauregard de B qu'au regard
de O, B ferapluspetiteque O.

PROPOSITION X1

Les raifons guifont de mefme & nefomde mefine entr'elles,
Na ”ﬁsl laraifonde Ha B eftcommecellede C 3 Z»
'[,wfgmn‘, & fi cellede G 4 O eft comme lamefmede C
Aa,zg\‘ a Z : Les raifonsde H 2 B,& de G a Q (erontde {[
%«& C. ﬁc‘?c: e wurn dymi {a Mdd"l&—"“7""-’j'./
Y.%/R/‘rﬁ"‘-%;mﬂ—-,;”{&’ auotl g Ty broiof “BGO

I redeny H.B 4,

C

Sramde E dcuxgrandcursinégales C & G, foit C la plus {

oCDH®

T e pWTE RS

S

T - =




Livre CINQVIESME, 4

: PROPOSITION XII | .
Sitant degrandeurs qu'on Youdra ont proportion , comme v~
nedes antecedentes fera al'vne des confequentes, ainfi feroe

toutes les antecedentes 4 toutes les confequentes, B E
o . C- (—om
I2rsifon de B4 F eftcomme de C3 G,& O i v
4 H , les trois antecedentes conjoinctement Jon s
- B C O feront aux confequentes conjoinGtement
comme B i F. .

"PROPOSITION XI[Il. BCOFGH

Sila premiere & la feconde amefme raifon que latroifiefme i lp
guarriefme, ¢7 la troifiefme a plus grande raifon & la qua-
triefme , que la cinguicfme ala fixiefme: la premiere aufii
aura plus granderaifonalafeconde que lacinguicfmeals

ﬁxiefmt.

S Oit G premiere 4 la fec5de B cdmelatroifiefme 1 GYH

C d laquatriefme D, & quelaraifon de C 4 D, eflene &
foit plus grande que celle de la cinquiefme H 4 Bany, lin
fixiefme ¥.D’autir § lesraifons de GB,& CD fon e g,
de mefme, & quelaraifon de C 3 D eft plus grande Vaueiv
que celle de Ha F,ils’enfuiuraquelaraifonde G d¢ B CD HEF §rmde~

B fera auffi plus grade que lamelime de Ha F parle 11, decelinre. 'ﬁ,v-fm 4
cra auth plus grade que fa meime ¢ ‘ ¥
PROPOSITION XIIII,

Sila premicre 4 mefme raifond la feconde gue la troifiefme 3
la quatriefme , ¢y quelapremiere foit plus grande que s

- troifiefme,lafeconde aufii fera plus grande que ls quarrief~
me: ¢ fi egale,egales o fi plus petite,plis pesiee,

SOit G i B comme C § D.Si G eft plus grande que
C,B fera plus grande que D: Carpuisque G. eftplus teth

grande que T elle aura donc plus grande raifon 3 B % L

quelamelme C parls 8, decelisre. Mais comme G 3 y eﬂ“"'z

B,ainfi C 4 D: C aura donc plus grande raifon 3 D - [(“"', -~

quid B, Dant s'enfuiura que B fera plus grande queg 3 ¢ 3 7 “%
“Heer drt; prnsdeert pna prtime 1B LN
a::;&uhn&{; A fa (onfogiienta e vne

o im Do P Ban e T

e s g wlepde, o bre o
NPkl Jalanbrie, r i s dne ot conl gt



. ELEMENs D'EveripE,
D, parlsz.partiedelaro. deceliure. Etfila premicre eft pluspeti-
1¢,la quarriefme fera auffi plus petite, & fi egale, egale parles mef-
mes raxfons.
’ PROPOSITION XV,

Lesgrandenrs qui font mefmes parties des leurs equemultipli-
" ces,ont vne mefme vaifon prifescomme elles f¢ re(pondent

mutuellement,
[ asn SOit KL partiedeKO & BH partiedeBC &que [XK
mae n ™ O K conuenneautant de fois K L,comme C B con- B
st :?(icnt defois B H. D’autant qu'il fe peutdireainfi, com- 1|
#-~tJtame K L, I'vne desantecedentes efta BH Fvne des con- ]

ke 9ranequentes:aififi font toures les antecedétes,{cauoir OK
e “L:‘n'outcs les confequentes T B, parla 12, de ceftwy. 11 s'cn-
L hmﬂtﬁxgxgg’ucz_comchKaCB,amﬁLKa HB. o cC

a "L-O-‘ut"'HC' PROPOSITION XVL

Siquatre grandenrs [one propofftionnelles , elles le feront -

aufli entr'elles I'vne apres lausre.

~ Oit O 4 B comme G 4 C. D'autant que parls 12.

ok de ce liure toutes les antecedentes font a routes les ,

/“““confequentes comme 'vne desantecedentesd 'vne des

< (=pPeanfequentes:(oit changé I'ordre en cefte forte: comme [

"ﬁ:"f‘_‘VO premicre eftd B 3.amfi G 2.¢eftd C4.LosO & Gg g ¢ ¢
Ut v feront antecedentes,& B C confequentes. Les antece-

q‘%"z: dentes enfemble O G feront aux confequentes enfemble BC
& ‘ es .

comme O efti B on G i C.O feradoncd G comme Ba C.

Z’"\‘”;t Et par confequent {eront ( par raifon changée ) proportionnelles
ﬂ:» 4 ~en cefte forte, comme O eft3 B, ainfi G 2 C,& comme Qeft
e d GainfiBi'C. ,

ke PROPOSITION XVIL
u:w,-m'__le: grandeurs éo'hpo/'e'cs font proportionnelles, icelles K
© . diuifees feront aufii proportionneless

Oientles grandeuss copofees fcawoir HB compofee de HK,
KB, & C O compofecde CZ,Z O, &foit commelatoute
H B dfaparic BK, amfilatoute CO afaparticQ Z. Iedy que




LivRE CINQVIESME) PY;
HK eft a KB comme CZ.4 ZO. Garfilaligne€O B

neft coupée aupoint Z en mefme proportion que HB, 9 | Voy [«_:

{oiten vn antre,fil eft poflible comme en G:lors les deux Prop iy
antecedentes conjointement ( ceft 2 dirc HB ) auront g Mg’n
telle raifon aux confcquentes conjoinétement (CO) | 1 awom "I,',/

comme BK 42 O G. Maislatoute HB eft pofeca BK eclarres and
comme fatoute CO -d OZ: & parlaprecedente, com~ o CL‘WA‘L/u
L ¥ aAn

me HB 4 OC,ainfi BK 3 O Z: dont s’enfuiura que : .?“‘*’
OZ feracgaled OG (ceft adire la particau tout) ce quieft :‘t‘:l""
abﬁud.c.s;' one¢ Jes ‘gmndmrsco.mpofee_s,@'c. ¢ ,:Q

, PROPOSITION XVIIL
silesgrandeurs diuifees font proportionnelles, icelles
compofees feront aufii proportionnelles. .
SOicnt quelques grandeurs divifées & proportionnel- ¥ €< a
les comme H B,& C O diifeesen P, K:& foitcom- bregmme. P
me HP.d PBainfi CK 4 K O. Ie dyquicelles com- Hhr gy
pofecsfontcomme HB 4" HP,ainfi CO 4 CK. Sil¥[ [&beprectie
weftainfi foits'il eft poffible HB 2 HP comme CO 3 oy e
. Ay . ’ R xv '{
vne plus grande que CK, ceftd fganoir CG. D'autant fasd gaire
que les grandeurs compofees HB 4 HP font comme B O fuetugr
C O 3 CG:icelles parla precedente eftant divifecs H B @ de
d HP feront comme CO i €CG. Mais comme HB 4 HP, & down
ainfi a efté fuppofee C O i CK:ilsenfuiuroit donc que comme fréess -
COa CKaniCOacC G,&guelapanic CK feroitegale Lapofi

au tour C G: ce qui eftabfurde. Sidonc,gre. . ; HPI‘"T
PROPOSITION XIX, ok oL

si le tout eft aw tour comme le retranché au retranché le 4 K c.
refle feraanfii an refle comme le tour au tous.

SOient deux grandeurs HB,CO. & comme HB cftdi B ¢
2 C Q,ainfi foitlaretranchee H P ilaretranchee €K.
TIedyquelareftée PB eftadareftée K O comme H Bpi LR
a CO. Dautant queles quatrelignes HB, CO, HP, |
CK, font proportonnelles, il feracomme HB A HP,
aini CO 4 CK parla 16. dece liure. Parla1y.de ce mef-
me ces mefmes grandeurs ainfi compofecs & propor- g g
tionnglles, {eront de mefme eftant diuifees. Comme le
tout HB eftautout €O, zinfidong feraloftéciloftés, &la
reftéc dlareftée, T ¥

e cey Voupe fegurey oy TREN frest Lo
i agant e Yadrn Ly Uy e b gahe, Jauny

H.B._} C'O'}_PB-LH‘P'.!: K.o,i" - K.
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. PROPOSITION XX. - _

‘s'ily atant de grandeurs qwon voudra, ¢ antres grandewrs

" enmefimenombre,les deux prifes en me[meraifon: ¢r quen

vaifon egale aux premieres La premieve foit plus grande que

la derniere: aux fecondes grandenrs, aufii la premiere fera

plus grande gucla derniere ; ¢ fiegale , egale; ¢ fi moin-
dre, moindre. ,

»

o SOxent trois grandeuwrs HB C, & autres trois

4 - grandeurs G O F ayans raifon 'vne dl'autre de
[ “7**eux en deux,f¢aucir comme H eft d B, ainfi G &
w0, & comme B i Cainfi O F. D'autantquepar| | |’
, qq_n_hs.de.ccliurc H aplus %tandc raifond B guc C
dlamefme B (H cftant fuppofec plusgrande quey g¢ o F

C)k /gu,c_gamﬁriifgg'_cg_nucrtic comme C cftd

B,ainfi F 0,& comme B 4 H, ainft O34 G :il s'enfuiura que

G feraplus grande ?uc F.Etfi Heft egaled C, G feraegaled
| F, & fi plus petite,plus peite.

_ PROPOSITION XXI.
S'ily atrois grandeurs , ¢ awtant d'antres prifes de dewx en

deux en mefme raifon , ¢r que lewr proportion [oit fans or- -

dre , ¢ qv'en vaifon egale la premiere foit plus grande que
la troifiefme , la quasriefme aufii fera plus gmnde que ls
ﬁxiefmq 1¢r fi egale ,egale; fi moindre , moindre.

. SOicnt trois grandeurs HB G, & aucres trois
4 {e, p¥7 grandeurs CF Z, & foitcomme Ha B,ainfi F
}kw};/:g Z,% comme Bd G, ainfi C 4 F prifesde deux :
+rieen deux. Sila premiere H eft pluggrandeque la
sharoificfine G, la quatriefme C feraaufliplus gran- [

= fereiide que lafixiefme Z.D’autant que G eftplus peti-
Mylcte que H, elle aura moindre raifona Bque H jHB G C F¥
< 6. lamefme B. Orpar la raifon conuertie, comme G 4 B, ainfi F 3
£-B alC.- Laraifondoncde F & C fera moindrequede F 4 Z ( eftane
dae— celle-cy de mefmed la raifonde H 4 B.)Dont senfuinraque la 4.
Y¥: Cferaplusgrande quelas. Z; Par mefmes raifons on demoftre=
a+i/ a i la premicre cft egale ou plus petite,lautre ctre de mefime. *
vl guab by 6 02 Mok i AarFely ny aos
g - wftc. .\’z..,a.u—.,é e 2F v

Foink 44’ AT iy s 7o I
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PROPOSITION xXxII. :

8'ily atantde grandeaurs quwon voudra , ¢ autant dautresg
' prifesde deux en deux en mefme raifon, ¢ quela propor=
tion d'icelles foit felon ordre , icelles en raifon egale ferons
proportionnelles.
Oient quelques grandeurs H B G, &autant

( .

d'autres grandeurs O F Z proportionnelles Si. Fay oo
de deux endeur,comme H a B ainfi O 3 F, W e any
comme B 3 G ainfi FAZ.SiH n’etd G com- HEGF
1me O 4 Z: {oit aux antecedentes adjouftée vne [ ﬁf A
quatriefme I,& foitcomme H dBainfi G il:dRer o FzL ¥ !

Lors les quarre feront proportionnelles, & mefme en raifon Y97y
changée parlat6.deceliore H feradonc 4 G comme B'd 1, Soig ¥~ 44/
maintenant aux confequentes adjouttee L, & foitcomme O 4707,
F,ainfi Z 4 L patlamefme16. O ferad Z comme F 2 L:or 2,

les quatre antecedentes font en mefne ordre & proportion quez".”i" i
les confequentespar I'hypothefe: Hferadonc 4 G comme Q i

L

. a <. ' - bd[ L, TN
. : tn 4» eyn
PROPOSITION XXIIL. 1een g

s'ilya trois grandewrs ¢y awtant d'astres grandeurs prifes de

dewxen deux en mefine raifon , ¢ quela proportion d'i-

celles foit fams ordre, icelles envaifon egale [eront propor-

_ tionnelles. o v

Oient trois grandeurs OP F & trois autres L gy e
randeurs K B B, & foitleur proportion per- J© Yorave 7.

turbée ou meflée, feanoir, comme O 4 P 2inli B adsndac
Ha B,&comme P 3 F,aini K 4 H.Si Ka'eft iy §-gar
3 B comme O i F, foitpofee la grandear C,& ['uy Ly
foit comme P d F,ainfi B & C. K Tferadonc d Prsde
H comme B 4 C, & ces quatre feront propor-O PR XHBC ¢ 1z,
tionnclles , & par confequent comme K 2 B, ainfi Hd C'per ¢gats
~ laxg.dece kwe. Or H cit & C comme O & F parls omfirv-p'e o
#im. K feradonc @ B comunc O A F. O meps. Faifon g K

-



EremENs DEvecrine,
PROPOSITION XXIIIL

sile premicr au fecond a mefine raifon que le troifiefine au qud=

triefme, ¢g quelecinquie/me ait mefme raifon au [jecor.;d,
gue le fixie[ne au quatrie[me , aufSi le premier ¢g° ciriquie/~

- ime enfemble auront mefine raifon au fecond, quele troificf~

me ¢ [ixiefme enfemble au quasrie[me.

SOit la premiere grandeur CO 4 lafeconde »
B,commelatroifiefme LN ala quarriefme -
S,& la cinquiefine O F i lamefme B, comme 0} N
(_.,rwlaﬁxieﬁnc NDP alaquatricfme S:Iedyquela :
(o SOMPOfe dela & . fcauoir CF eftala:. B [ : [
"M commela 3. & 6. fgauoir L P ala 4. S. Ce qui
" 44 fo cognoiftra enadjouftant aux antecedentes la € IBG LS

e vaiBrandeur G egaled O F; &auxconlequentes H egale 3 NP,

“ P> Carcomme CO i B, ainfi LN a §,& comme B 2 G ((Fat ;
era

0-C- conuerfionderaifon)ainfi $ 3 H. Maintenant CO 4 G

Vil 4" comme LN a H parls 22.de celiure. Maispar la 18.eftans com-

L Pivi§ofées elles ferontcomme FC 3CO,ainfi PL 3 LN. Soit

o aw. derechef adjouftée I (egaled C O ) entrela premicre & fecon-

9+ < de aentrelas. & 4. K egaled LN. Lorscomme F C 4 I, ainfi
et law pT 3 K, & camme 1 & B,ainfi K.i.S.Et parls 22.la compolee

:/;“2:;.1"0 feta a B comme la compofee PLa s

. PRYOP—OSITIONF XxY.
Siguaire grandeurs font proportionnelles , la plus grande ¢
~ laplus petite font plus grandes queles deux autres.

SOicnt quatre grandeurs proportionnelles comme g
\ B ¢4 HBA GD ainfi P a Z. Soit H B laplus grande,
rapanfes dclat!a’:llc foitoftée HT egale 3 P, & Xc G D foic 3
2 brois pooftd IGIl egaled Z. Hferacorame HB 4-H F,aini T P [
Ter . bi{:'&d‘par’la 19.deceliurelareftée TB 2 I D P
2. )“"“ I d(r?] me, ‘T B fefadone plus grande que ID. ’
< de itde! TB icouppée T € egalea I'D.  Mainte-
2. A%t H G contient P & 1D les ‘grandeurs donc He PZ
E"‘"f“' H C % .Z fonvegales.d P & G D.Quefi CB eft adjoultée,’
7:3Whgr;ndeur HB & Z feronrplus grandesque GD & P.
Donausy ﬂ,f}‘*«-'u‘“ L A . o
2. favd quane '51"1N pv CiNQuiEs¥E Livex, ‘
fov-a Vlw J”au 1%? ’{ P' 1’“' W{W‘I’L‘/M“"“tf‘bﬁf

ema ¢

Evns parhie

e e - -
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LE SIXIESME LIVRE :
-+ DES ELEMENS D'EVCLIDE.
 DEFINITION PREMIERE,
¥ Es figures rectilignes femblables font celles way e
g qui ontles angles egaux aux angles vn cha- popr¥:
i L/~ cunau fien , & les coftezaulong desangles *>1y %
R egaux proportionnaux.
" 2. Les figures reciproquesfont celles quandenl'vne Tug (F8
& en lautreles antecedents & confequents font en cer~ prepos-
taine raifon, ' - Ve
3. Vne ligne droiGeett divifee entre les deux extre-
mes,c’eft 2 dire parlamoyenne & extremeraifon,quad vyt
Ia toute eft au plus grand fegment,commic le plus grand £ 1"
fegment au moindre, A
4. Lahauteurd'vnechacune figure ,eftla perpendi- :
culaire procedantdufommetdela figure furlabafe, =~ & °
" 5. Laraifondes raifonsfe dit eftre, quand les quanti~- o o
tezdes raifons maltipliées entre clles produifent quel- -
queraifon. S
6. Vnparallelogramme eft dit deffaillir & manquer .
~ d’efpeced vn parallelogramme {emblable doné quand K
il eft appliqué EW—N}K v
- occuper entietement, & sy trouue de defaut vn paralle-
logramme femblable i vn para]lclo%tammc donné. Et
exceder d'efpece eft quand il excedelaligne d'vn paral-

. lelogramme femblable i celuy donné. I L be gy
~ . . . ﬂjnﬂt)n— e pr
PROPOSITION 'L [ 2 L P

- Lestriangles ¢ pavallelogrammes qui fons fosus vne mefme e o

" hantent , font P'vn & Pausre copmelenrs bafes, bren Julen po

"y et e e w3l g 30 g
. . . v " as gpesan .,

e a ‘Nwm«-’dau«:pl.a&“l;o_ 56.[4‘1#, 714‘3?:. gﬁ

tnu‘ru, bl ’un b, N y
Tinnge ot L oty & st moibres botamg for Ot brcn <ncove .



Onfemide. . .
u.,"(',‘;,"”w . ErzMmeNs p'Evcripg,

L Oientpremierementlestriangles CG D & ,
Finfi SD GH furlesbafes C D,DI—% &en mefme —G %
Rue §. b hauteur D G.Iedy quel'vn des triangles HGD
Soa- la myeftal'auae CGD commela bafe H D i labafle
me hautea,C D : Carfoientles deux bafes couppées egale-
duTwan glament en K I, & tirdes GK, G I comme labafe
O G .+ Dleftilabale D H(fgauoirlamoitié autour) ¢ K p 1 H*
4-Ou parginfi DK eft i DC,parls18.5.0rcomme DI 2 . '
ebogrimayH & DK 4 KCainfiletriangle IGD 3 IGH, & KGD 3 XG
G- Ld.w.C paria 38.1. & cdpofez,commele triangle HGD autriangle I
74 fenfus’ GDainfiletriangle CGD autriangle KGD parla18. s.queftla
e gs, mefie raifon defabafe HD 2labafe DI, ou CD i DK. telle-
wne,  ment dong que parlarz2. & 16. 5. commele premier triangle ou
neme baftyr o deur HG D 2 laurre triangle ou grandeur C G D, ainfi le
riangle 1 G D 4 KG D, quweftla mefme raifon desbafes HD 3
¥ binagh €D come il a efté monftréil fera de mefme des parallelogrimes
“rod un] GDH, & BGDC doublesaux triangles. Refiite que les triangles
mosrdee oS parollelogrammes fisr bafes egales font l'vn 4 Lautre comme leur hamtesr.
e tun parvallby LROPOSITION II,°
oy Yol pi'um prallelyy 2,59 5 D5 ,
o Cien. Sien ntriangle on fait vneligne droitte paralleled Pyn des
o pavallels cofbeX , elle coupperales cofteX du triangle proportionnellee

frame, ne f

w pavnilsd, MENS. EF fi les cofteX d'vn tmiangle font couppe? propor-
grames—. «: tionnellement, la ligne droicte menée par les fections féra

st ~“Uparallele d Lautre cofté du triangle.

A aSOita“ triangle HGF tirée laligne BD paralleie i
p z & WG F, & forent jointes D G, BF:les deux trianEles
W Prejup

BD G & DBF fefont egaux eftans fur mefme bafe
* ey BD,& entre mefmes paralleles parls ;7.d»g. comme D
{ ruthunr doncle triangle HD B aucriangle D F B,ainfila ba-
de Lol fe HD,ila bafe DF (car ils font en mefme hau- ¢ »
Lakim 5‘ teur. ) & comme letriangle HBD autriangle BG D, ainfi HB

il cmmnd B G par laprecedente. Ils'enfiiura donc. parls 7.dw s que HD
mﬁn"‘“ feraa DF comme HB 3 BG... ... ST
N wz ays, Pourlafeconde partie,foient fupfofcz lescoftez HF, HG
$ovt-lo poCOUppez en B & D propordonnellement.d’autant que le triane
; PP prop . Jue’c

W!l‘:glc H BD a mefme raifon auwiangle BD G quau triangle
4bb phy D BF (laquelleclt comme HB a2 BG,od HD 2 D F)il ven-
Y itiara parls 9.dw 5. queles triangles BDG & D BF feroat
W derey

Mﬁ'pﬁ:gc mefmes parallclospar s 39.dw 1. BD feradonc parallele 3 GF,

W Ppop. 1y tbot poyps-  PROPO-

o 1

egaux. Et pougce quils foge fur yne mefme bafe,ils ferocauffiens

g

e e el B S Attt i




LivRE SIXIESME . 42
'PROPOSITION IIL

83 Langle d'vntriangle effcouppéen deux egalement par-vne.

ligne drowcte , laguelle cauppe aufiila bafe: les fegmentsde

labafe aurant vaifanl'vn 3 Lautre comme les deux autres

cofteX dutriangle: ¢5files pieces dela bafe ont telle vaifon

I'vne alautrecomme les cofte? ,la ligne droicle qui tombe

du fommet & la [ection de la bafe conppe Langle en denx

eg ilement. . ' .

SO,xtlc triangle HB G duquellangle H {oic couppé ;’

P en deax egalement parls 9. duw 1. parlaligne droiéte {
HD,laquellccouppelabaleen D. Iedyque BD a
telle raifon 3 D G quelecoft¢ BH aucofté HG, Cobler
Soitmenée dupoint G laligne GF paralleleda DH, /| propes
& jointe H F. dautant quelaligne droifte B F tombe B D & ',',:V:?
far deux paralleles, elle feral'angle BHD egalalangle BFG.y
Commeauffi laligne HG tombant fur les mefmes teralesan- m"r
glcsaltcrnes HGF, & DHG egaux parls 29. dupremier. kes I %

euxdonc HF G & F GH feront egauxauxdeux BHD & (:
DHG, & parconfequentl'vnalautre (car BHD & DH G&? L:
font egaux parl’hypothele) letriangle HF G feradoncifofcele, -
parla 6.dw 1. dont s'enfuiura parla precedente ( d'autagt qwau P;" “
triangle FB G laligne HD eftparalleled F G ) commeferala ,‘Z:,m
ligne BH 4 HF (ou HG fonegale) ainfi ferala partic dela, '
bale BD alaatre partic D.G.

Pourlafeconde partic de cefte propofition:Si BD eftd DG .
comme BH i HG,foient difp_olf;cs BF & F G,commeilaefté
dit.Dautant que comme BD 4 DG,ainli BH 4 HF parlaprece-
dente,& BH i H G par Phypothefe. I fenfuiuraque HF & HG
ferontegales parlaz.du 5. & quelesangles HF G,& HGF fe-
rontegaux parls 5.dw 1, livre. Maisparla 29.du1. lesangles BHD
& D.HG fontegauxauxdeux HF G, HGF wnchacun au
fien, ceux-1d donc feront egaux enfemble : & par ainfi langle H
du triangle BHG fera couppé en deux egalement. '

. PROPOSITION IIII. )
" Destriangles equiangles les cofteX_qui font au long des angles

egaux font proportionnanx , ¢ ceux qui font fubrendug

dwsangles egaus font enmefme raifon,



ELEMENS p'EvcrLIDE,
SOicnc les triangles equangles HBG & DGF |- 4
ayans les angles egaux fcavoir HBG 4 DGF,BHG
4 GDF, & HGB a DF G. Iedyqueleurscoftez e
Pun;s cMfont proportionnaux , fcauoir comme HB i DG D,
Explabiainfi BG 4 G F,& comme H G 4 D F,quifontfub-
o' D FGrendus aux angles egaux.Soitdu triangle DFG (ou ¥ 6 B
J"‘ H.6.0 d'vn femblablement defcrit) mis le cofté F G dire@tement aw
":.” "’l:bout delaligne B G. D'autant quelesangles D G F, HBG font
1A egaux,leslignes D G, H B ferontparalleles parls 28. dw 1. com-
'“:r::wmc auffi feront FD, GH (eftansles angles DFG, HGB egaux.)
:,?,u i, napoitparfaic lc parallelogtamme H G D Z, leslignes FD, DZ
Py ke ,q%{;:ront jointes direGtement par ls 30. ds 1. comme feront aufli
7 Lovag S

H, HZ. Ordautantquau triangle FZ B laligne DG eft

i parallele 3 Z B:ilfenfutura parle 1. deceliure, quecomme FD
tfauie, 2 DZ(oud GH fonegale)ainfi FG 4 GB.Semblablement
Hy onn. pourceque GH eft parallele e FZ: BG fera 4 GF comme
mesm3gBH 2 HZ (0u DG fon eﬁalc)&commc BG i GFinf
priihiow ZD (ou HG fonegale)d DF,

E,',,‘;_m'f?ﬁ"'”ﬁ' PROPOSITION V.

—h o A 3-;- . L,

} ¢ s 1 dewx. triangles ont les cofteY proportionnanx ils feront
F fonv . equiangles,eg aurontles angleseganx fous lefquels les co-

~§' o+ flex de mefme raifon [eront fubrendus.

»)v (€ gianss 4

'w’ m_,':? Oient deux trianglés HBG, DFZ ayansles

H b
O coftez proportionnaux, fgauoir comme HB i B
e B G,ainiDF 4 FZ, &come HG 4 G B, ainfi Lz

¢ g

e D Z 3 Z F % cdme HB i HG;ainfi DF 3 DZ,

tofs ¥ng'ils ne font equiangles foit fur la ligne Z F au
%{"ﬁgim F deferit va angle egal 4 B, & au point ZB

| ¢lerit vn angle egald G : il eft cuident que le troifiefme angle T

_ JWL feracgald Hcomsmeon pews recweillirde la 31.dw 1. Les triangles done

4 popoHB G & I1FZ fontequiangles,dr parla precedente les coftezan
(thim ow Jong des angles egaux H & I feront propertionnaux HB 3

wid enFIG comme 1FAIZ & HB 4 BG,comme IF 4 FZ,& HG 4

st tn GB,comme 1Z 3 ZF.Maisles coftez dutriangle DFZ font po-
Pt ‘mfifer de mefme: DF feradoncegaled F1 paris 9.de 5. & DZ 3
ot log” 21 Exs'enfuiura par la8.dw 1. que lcs deuxtriangles DFZ &
quaand ) FZ feront egaux & cquiangles , & par confequent DFZ ¢
[ efer quiangle 3 HBC parla 1, C S. i dons dew sriangles, ¢,

o Oany &, mﬁw e I{“. At aedr A i

- de [ >
‘;,wf"ashm <agnly Nine ply conf Heradles granta

4

]
2
g ?®
can T Bl ctlle & puncn eneores vanas pak <o -
- ol HIFITET e




LivRE Sixr1EsME: 50
PROPOSITION VI,

8i dewx triangles ont yn angle egal & langle, ¢ les cofteX an
long des angles eganx proportionnanx , iceux triangles fe-
ront equiangles, ¢ auront les angles eg aux fous Ie[quel: {es

'coﬂe(‘de me[me raifon font (wbtendus,
[L‘,‘-A
D frope;
W
N
7

'SOicm: deuxtriangles H B G,D FZ ayansles W
angles H & D egaux, & lescoftez HB d
HG comme DF i DZ.Ie d(y quelangle B eft /'
egal 4 F,& G 4 Z. Carfoitfurlaligne FZ au ¥
G

point F deferitvnangle egald B & au point Z /-
vnangleegala G, il eft enident que T'autre angleg™

1 feraegala Hcommeon peut recuesllir dela 2.3.du x. by X
& quelctriangle F Z1 fera equiangle anttiangle H BG, &au-;'g_“;

ront les coftez proportionnaux par la 4.de celinre. comme HB 2
B Gyinfi [F 4 FZ,& come HG 4 G B,ainfi 1Z 4 Z F.Mais 23 3
lerriangle DFZ ales deux coftez pofez de nicfme, fcanoir com- ,,;:" ‘l
me DF 4D Zainfi HB 3 HG (ou FI i 1Z)ils'enfuiura doc pay, |

arlay.dug.que DF,D Z ferontegalesd IF & I1Z: &labafemj

Z cftant comune,les triangles feront equiangles parla8.du 1. i/ 146
lomadt 2 22 A¥

PROPOSITION VIL AU o

Si deux triangles ont v angle egal dlangle , ¢y les cofteT an ™~ -
long des antres angles proportionnaux : ¢ ['vn de ces au-
tres angles moindre o non moindre qu*vn droit: iceus trii -
glesfiront equiangles, ¢ anrontles angles eganx s au long
defquelslescofteX feront proportionnasx.

SOicnt deurtriangles HBG & DFZ ayansl'an-

Ay e —

. ) -]
gle H cgaldlangle D, & les coftez proportion- R
fnaux ?ui' font au long jggjg;gcs angles B & F,
€eftdfcavoir HB 4 BG,comme D F% FZ.Etdes "
= g
¥ B

autresangles G & Z foitI'vn oulayere premiete-
mentmoindre qu’vn droi&.Siles deux triangles ne

font equiangles & m'ontles angles (aulong des co-

ftez ptoportionnaur ) egaux, {oit faitan point B

furla{ignc H B (au cas que B foit fuppofé plus grand que F) vn
gngle cgald F comme 1! B1,D’autant qucl‘am‘:ic;S H eft egal 4

"Fij
’ \



ErzveEns p'Evciide, .
Yangle D,& langle HBI i F,il s'enfuiura quele troifiefme HIB
feraegala Z comme on peat recunillir dels 32.dw 1. comme donc DF
4‘1\,‘, 4 FZainfifera HB a BY parla 4.decelwre, Mats comme DF 4
oy dion T Z,ainfiaelté HB % BG: &aprescomme HB 2 Bl ainfia
Acpa ¢ HB 3 BG Leslignesdonc BI, BG fontegales pariag.
—~ . eso dw 5 &aurontlesang'es {ur labafe egaux purla g dui. & moin-
 cormme> dresque deux droicts par la 17.du 1. & BI G eftant moindre
e ey quvndrojt,lautreangle HI B feraplus grand qu'vn droi&t par
- por#er laty. dv 1. Maisitacfté monftré egald Z' pofé moindre qu'vn
| "“‘Q droi&,ce quinefe peutfaire: HB G nefera doncny plus grand
¢elle oy oluspetit que D F Z,& feront par conlequent egaux. Secon-
Hea 90. demétloitpolé'vn oulautrede G & Z weftre moindre qu'va
& o o Groict,filangle HB G mreft egald F foit fuppofé B plus grand,
Ff,w 1, & comme deuantfoit HBY cgald F. L'autrc angle BIH fera
,)m-y egal d Z.Erfinalementles angles B1G & B GI ferontegaux:
' lon ,‘: mais BGI n'cft point moindre qu'va droit parlafuppofition:
t:, $vienLes deux angles donc du triangle ne feroar moindres que deux
glo mairdroits,contre ce quia eftémontftré enla 17. du 1. ce qui eft ab-
Rom pot- furde. En qucl‘gue‘fa;on ue ce foit donc les angles B & F (au
3. 3.2 long defquels font les_coftez proportionnaux ) font egaux: &
‘a1, parconfequentles triangles equiangles. ‘
Lo que wll. YH 4.
Mt g ommeYune PRQPOSITION VIII,
W o quard s—uhe,

y = - .
Vside Pangle droict dvn triangle vectangle on tire wne perpen-
diculaire furla bafe, les triangles au ﬁng dela perpendicu-
laire font [émblable_s AW tout, ¢ entr'eyx,

. Oit le triangle rc&ahglc HB G ayantlangle &
Yryha ,,S

H droi, ducLucl foit tirée la perpendiculai- c
Prbm, T H D furlabafe B G.D'autant que du trian-
x %y le HBD, lesdeuxangles HBD & HDBZ
% 11i. Jont cgauxauxdeuxangles HB G & BHG du .

Gty jr&d wiangle propofé,il s'enfniura quele troifiefme angle BHD
fa-su emdCra equiangle & femblable au tour BH G, Semblablemeng
3kt fe demonitrerale mefme del'autre triangle H D G. Sidowe do
;L.” l"‘.‘"i‘anglc’ O'tL
Q@ j;gzg*;{m PROPOSITION 1IX..

"""’M'.'.ﬁ“";?””‘ ligne droi¢te propofee coupper vne cevs

Ay T¢ taine partie ordopnée.

STy 8w

}’ [ “f Vo I f"rvf”‘ .

23 La3
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Lrvre Srxresmul [
‘Oitlaligne droi&e propofée H B, delaquelle

il faut coupper vne cerraine partie , comme b

pour exéple vne woifiefime partie, foit 10inte i C‘“'-: *;
vneautre ligne droite aupoint H céme HG, P s 14aa3
fur laquelle foient marquées autane de parties Hiom

quon defire, fcauoir trois: 'vne defquelles pat- 6 . B
ties foit HD,au point D foitmende D Z parallele 2 G B.icel?,0 2 :",:
le D Z coupperales coftez proportionneliement parls 2. dece§ ., lyGor
Tiwre. tellementquecomme GD 4 DH, ainfi BZ 4 ZH, &{e; 4,
compofées comme GH 4 HDainfi BH 4 HZ parls 18.du 5 hovytior_
il fenfuiura donc que HZ fera la traificfme partie de laligne HB, dernewre
o
PROPOSITION X. . q‘{‘;-;;vz;‘:
. . Coupel
Coupper femblablement wne ligne droicte mon couppee 1~
commevne ligne droitte couppée propofee,

SOitla ligne droi&e noncouppée H B, &lali. W
gne couppée propofée L C. & foit HD egale p/\g
dla Frcmicrc picce, DF dlafeconde, FG d la

sroificfme.Soienttitées GB,& FI, D Z paralle- N i‘.:’?’f‘.’*
Jes ' G B.{oitencor menée DK parallelea HB i
qui fermerales parallelogrammes DI, T B, Or% XBa2-

come GF 4 FD,ainfiKT 3 T D, parlaz.decelinve (c'cftidire

" BI i 1Z leursegales parla34.du 1.) Erpuis que D Z eftparal-

feled G B commeeftGD 4 DHainfi BZ 4 Z H.parainfila

ligne HB eft couppée en mefme raifon que HG,, on LC
propofée.

PROPOSITION X1

A deux lignes droites données trouuer la troificfme
proportionnelle.

SOicntlcs deurx lignes droiétes donndes HB, HG &
difpofées enl'angle H. foittirée G B, & prolongée - |
HB en D,enforte que BD foit egale s HG!Aupoint

D foitmenée D F paralleled B G, & faide la ligne °/ - \ ¥ J‘“:L:’“
HGF, Hefteurdent parla 2 dece bure que comme HB n Y d:
4 BD,ainfi HG 4 GF.Mais HG & B D font cga-w Hs-

Yes: il fera donccomms HB 4 H Gainfi HG 4 GF 3. ligne ¥ £
ropontionnelle, ) B
P e E 8} gianimin,
. ‘ Jevanonbent ey. 8. ¢

¢ e

lc-’f



ELEMENS D‘E;cxrnr;
PROPOSITION XII

Atrois lignes droiftes données trouner l4 quatric[me
proportionnelle.

Oient les trois lignes droictes données HGB.
denir e, Soientdeuxlignes droites DF, & D Z fai-
V1 pley fans vn angle en D, & foit la ligne droite D T
iemen egaled HTZ cgalea‘. B,& D1 egaled G.foit T, X
bous Wtirée T & menéelaparallele Z F parla 2. dece
' tre o poliure. ,comme D T ( ceftidire H)d T Z(cellg FHG B
ikeon Jadire B)ainfi DI (ou G fonegale)a IF, la-
wat eonquclle fera par c¢ moyen la quatnefme ligne proporrionnelle,
S evemtion , )
) Jewpo Lgmes HBPROPOSITION XIII,
Mmir AT g g lepone .
s Letrmpof o denx lignes droites données tronsex la moyenne
1f wnh- Orem g skt proporsionnelle. -
*l‘u—wli’m ~pfs ’-’-u‘ i

&“;} “S Oient les deux lignes droictes propofées:

ot e HB, B G mfes dire&ement, & furla tome D
e - F1 G foit deferit vn demy cerdde HD G, & au

oy &point B foit faictela perpendiculaire BD, &

%% " oinctes HD; D G, Letriangle HD G fera K B <

s {ur labafe la perpédiculaire D B, icelle fait deux triangles equian-

¢ gles par la 8. decelinve. Et par confequent proportionnaux parls

{ [ 4. dumefine, Tellementdoncque comme HB 4 B D, ainfi la
miefme BD(quieft comungaux deuxtriangles)d BG.dont fen-

s ¢ - fuiugg que DB feramoyenne proyortionncllc entre HB & BG,

PROPOSITION XIIIL

_ Desparallelogrammes egaux quiont'vn angle egal 2 Pangle:
LescoffeX an long desangles egaux font reciprogues. Etles
‘parallelogrammes gui out vn angle egal 4 Langle, ¢ les coe

- JiX an long des angles cgaux reciprogues,font anfi eganx.

Oicnt les parallelogrammes egaux HF, BG ayans langle
¢gal d l'angle, fcauoir DBZ a2 ¥BF:icdyquclecofté DB

\

se@angle par la 31.du 3. Etpuisquede l'angle droi@ D tombe

PN
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_ " Livr® Stixrrsue [+Y
ancofté BF e&rgml@c%@_m@inz. D

Soitmis IB dire@emétaucc B Z:Fautre D B fera

aufli direGement anec BF (carlesangles fontaur __Bf 2 .,
fommet.} foit faitle parallelogrtamme g F comme h

le parallelogramme HB au parallelogramme ZF, I tatim

ainfi bautre B G au mefine ZF parle7.du . Mais® ¥ - Claseem
«6me HB 4 Z Foainli lalignedroi®e DB a BF parls 1.ds 6.9 mor-
Etcme B G d Z F par Lamefme : carils font'vn dl'autre con ae (vo
{eurs bafes.Donc parla 11.dv 5. commelescoftez DB 4 EF, ¢, ’"4‘-'5
ainfi reciproquernét 1B 4 B Z: cellement que fusmant la 2. definiz i _
tiondu 6. ges parallclogrammes font reciproques , & leurs cofted. Az

Semblablement {e demonftrerala feconjepartie yoefta ﬁ;a-nFF;ng

voir,fi les DB 4 BF fontreciproquementcomme IB & lqrmidc
B Z les parallelogrammes HB, B ront egaux. D'autant que. Tos rame~
“(parThypothele ] cc vne mefmeraifon DB 4 BF, que BI aifgawm,

B Z,elle fera de mefme des parallelogrammes HB a Z F, que $ery ).
B Gaumefime Z F parla 1.dv 6. Iccuxdonc HB & B G feront ¢ Lymes
cgaux parls 9.dw . Soibyoniersn

PROPOSITION XV. :;5?7»1‘2:;
. Lot ool
Des triangles egaux ayansvn angle egalal'angle, les coﬂe{}.«fq“;
aulong des angles egauk fons veciproques. Es les triangles
‘ayans wn angle egalaLangle,¢g les cofteX au long des an-
gles egaux reciproquessfont aufSi eganx.

SOlcn: deux tri_a%gkg egaux HBG & HDFB D
ayansles angles B HG & D HY egaux aulom-

m que leurs coftez au Iong des angles

egaux font reciproques comme GH 42 HD, ainfi

FH i HB.Puisquelesangles font difpofezau q V@

fommet. BH, HF feront dire@ementenfemble , comme auffi /49"
G H D :les triangles donc G B H,& D B H eftans en‘vne meﬁ"'? du

" mehauteurferont 'vn 4 Pautre commeleursbafes GH 4 HD.XV- 2. .
i i

Semblablement lestriangles F D H, & lemefme D BH eflans: /
- enmefine hautcur ferontl'va d lautre commeleurs bafes FH & f
HB parlax.dw 6. Mais par Ihypothefe HGB & HFD ,,fon”:vc%éaux, |
& ontyae mefme raifond vame(me B D H parla7z. du . lesli- {
goesdroictesdoncGH 3 HD, & FH 4 HB ayansvnemefs awy Lo |
me zaifon que les triangles,aurontauflilame(me «;n "clles par Lo &~ Com

tr ¢
uy mdne /0‘
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[ ErrMins D'Evcripg,
Do 1 du 5. Alternement donc les lignes feront proportionnelles

l /7 “o~ GH a HD,comme FH a H B parla 2. definstion de celimre.
- Pavdte, oo Pourlafecondcpartie foient les triangles predits ayans 'angle

the poegaldlangle, & les coftez reciproques,ie dy iceux triangles eftre -

fopkon egaux. D'autant que C'eft vnemefmeraifon GH 4 HD que
end mynd Ha HB & comme G H i H D, ainfi letriangle HB G an
forg_quatriangle H B D,& comme FH 4 H B, ainfi femblablement le
? 'Lx,. triangle HD F au mefme triangle H D B, cefera vae mefme
L, ’Zﬂwaifon du triangle HB G auwiangle HD B, Puc dumefime
‘e & HD F 'aumefme HD B. Les triangles doncainfi propofez fe-
W enlront egaux parla 9. du 5. ‘

L‘Mu’(u e Rk et : .

Cople, vespwg.os +.PROPOSITION XVI

-3:3 Lo ‘ {quatre lignes font proportionnelles, le vectangle compri des
u‘ma, \ /m(;;ux extremes eftegal & celuy compris des moyennes. Erfile

Comme s 44 vectangle compris des deux extremes eft egal & celuy compris
4 Hh.B wnpr des moyennes,les quatre lignes fcront proportionnelles,

Ig H.aHD- ,
l que 11 SOicnt quatre lignes proportionnelles Ha G,comme

Ly o vty B 4 D. Iedy quele rectangle compnsfous les plus

ot De (el grand-c.s_%pl_uststi_tc_s_q@Llcs,sxy_@zeiF& G,eft =
tavieeme €galaureltangle compris des moycnpes H & D, Soic
Y lyaurondait de B & G vnreftangle,& de H & D vnautrere-
“(1a ¢ &angle. D'autant que de ces deux paralleJogrammes les
coftez font reciproques, fgauoir le plus grand de I'vn au plus
e grand de lautre, & le plus petit del'vn au pluspetit de autre,
Yibom efcomme H i G ainfi B 4 D. iceux fontegaux parla14.dvs,
#iree de Lo Pourlafeconde partie, fi les parallelogrammes font egaux il§
frtenkeauront les coftez reciproques, & feront comme H d C,ainfi B

4 Pav tong D parlamefine 14.dw 6. linre,
;:1‘;"‘::._%" ) P f 4 »

| PROPOSITION XVIR

Sitrois lignes font proporsionnelles,le retangle compris des ex-

sremes eft egal au quarré fait dela meyenne. Et file retan~
‘ glecompris des extremes eftegal au quareé de la moyenne,
icelles trois lignes feront proportionnelles, '

SO 1ex7 trols l%gc__s proportionnelles prcisgfécs H,B,D,
. ¥ fcauorr comme F ¢ de’

3 Byainfi B D:& de H& D foir fis.

]
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“ drotéte donc CL ferad la ligne droicte

, Livre er:x-:sulii . 3

‘vynteQangle, & de B vn quarré. 1e dy quele reGan-r~ .
IEETFCg%I i'ﬁ'ilﬁrrc.Ca?}_)iﬁs que éy_e(}t cgala Bl } 3 T""” ‘V "
eracomme H 4 B,ainfi C i D :les quatre feront <. "’&%
doncpropertionnelles H,B,C,D : maisle reQangle ”f::t’/ B
des extremes eft egal au retangle des moyennesgar . _ -Hana’hl
la precedimze,qui cft le quarté de B moyenne. — $hun Py
Etfile retangle HD cftegal au quarté dela moyenne B, les Legdlile A
lignes H,B,C,D, (eront proportionnelles par la precedesite. Mais rcenantyle
dautantque B & C fontegales,H ferad B comme d B 4 D. Ledapuels

PROPOSITION XVIIL me",:.:;,

Survne ligne droicte donnée deferirt wne figurerecliligne ]'e’mv-y % -
blablement pofee & vne amrre figure rectiligne données % g»«? (:;.‘:
SOit laligne droicte donnée HB , fur laquelleilyy . » 1:-"'?/11»:__1

faur femblablement deferire vne figure recili- M‘L““"’
gne femblablement dafosies pofée 4 1a donndée C i ; i XS]
‘D LF. Soient premicrement fubtendus tous les 6\——Nf Syt
angles par quelqites ignes droictes , fcanoiren re- ¢ ¢ Pes %
{oluantla figure en triangles,comme CD L,CLF. E g .
Auvyoirt H furlaligne HB foit fait vn angle egal v {on v
aDCL, comme BHI parlaz;, dui. &aupoins B va :n;gle entore o
¢gali D comme B. Létroifiefme HIB feraegalautroificfme me 4d
CL D, comme on peut recueillirdela 32.du r. Le riangle done )cul Con
H B I fera equiangle au trian lemér defcric; Py de Ly
& commie CL 4 HIainfi CD 3 HB parla 4.dv 6. Mainte-dpite, /on
nimtJurlaligne droicte H I foit femblablement deferitle t'rian-nm_'dy’ by
gle HGI equiangled CF L:d'amuME‘l%lﬁ_BHIJMC‘tﬂ
& 1HG fo aux deuxasigles DCL -& LCF, lctout & guu'idy o
fera egal au tout i;auoir BHG 2 iiaﬁglc DC F': fémblablement my nX 34
VYangle B1 G i D LF,commeautfi l’angc G dlangle F laligne feA*on,ra
I comme DL i BI: /o~ ¥proy
mais CL 4 HI cftcomme'D C'4 BH.D C i BH feradonc "r **he
comme DL 4 B laulong desangles egaux. Semblablementfeq4%y ¥
demoriftréront lés autres coftez eftre de mefme I'vn 4 lautre., Jx
Parainfi toute la figure re@iligne HBIG ferafemblabled CD q —i
L F,& {¢mblablement defcrite furla ligne donnée. Vom cetoLopun

PROPOSITION XIX. N (e

Lestriangles femblables font Ly i Lausre en raifon double
" deleurs gofteq de femblable raifon.” T< * <,




ErxmeNs p'Evcripe,
coo SOicnt les deux triangles cquiangles HB G »n
g b gl Vplusgrand, & DF Z plus petit, ayans les co-
va hiangl, ftez proportionnaux par Ls 4. du 6. fganoir com-
H 8.1 paame HB i DF,ainfi BG 4 FZ, foit aufli com-
onfemvath. e BG 3 i Z i Blparleir.dué.parf -
vasfen qua 21 ces trois lignes feront proportionnclles, & la® 2
Ly premiere BG alawoifielme BI auralaraifon  B"X
:x,’ - double de F Z parlaxo.definition dw 5. Laraifondoncde HB 3
Ariamgles DF ferade melme reciproquemenc.parla 2. definition du 6. linre.,
» ¥ 2. Parquoyles trian%l.c's HBI & DF Z {eront egaux(par lafeconde
H B g audartic delats. de‘u wre) les angles F & B ayans efté pofez egaux.
Vadfem dou Mais B.G eftilabafe BI, commele triangle HB G autrian-
bt n D pee)c HB I parla1.du 6. Labalcdonc BG feraa BY comme le
oveo que Wiangle HB G autriangle D FZ (zuicftcgal i HBI) mais
;‘ ‘.‘_‘B G a BI dlaraifon doubléedu cofté BGaucofté F Z.1l s'en-
Y % em va: fuiura donc quele triangle H B G aura autriangle D F Z la rai-
jon. auac-p, Son double ducofté BG 3B1, oudesautres coftez de fembla~
¥.2 .oy blenifon, Les srianglesdonc,¢re.
f,:;;"f,," familell- o R OPOSITION XX.
s#'*  Lespohygones femblables,fe peunent diuifer en triangles fem-
»" " blables,egaux en nombre , ¢ proporsionnaux i leur tone,
.+ .- Maislepolygone aas polygone la saifon double du cofté de-
s femblable waifon as cefté de femblable raifon.

. " SOicnt les polygones femblables ZLK T'1 ; & &
A ~JHE D G B: dantant que par Ihypothefe I'an- N@ T
ir Fle BHF cft cgaldl'angle 1 Z L, &les coftez an -
HNI,; qu Jong des angles egaux proportionnaux, fauour G-
Sont vemp M€ BH a HFamfilZ 3 Z L, Soient menées lcs!. 2
Corbee pvy lignes. droictes BF, 1L, les triangles HF B &
‘:::w b ZLET feront eciui;mglcs parla 6. decelinre,& Pangle o G
- proporH B F fera egal 4 langle Z I L. Mais parla con-
;""“‘F ‘ﬁg.lélign tou%l'an le fi B G,cftcgalatour l'angle A T:oftant
4;3;" onc HBT & ZIL, l'autre anglereftant FB G fera egal 3
i engers Vautre LYT parla 19.dw 5. Ioin&es maintenant FG & L T:
{C;w“.g ¥ B ferad HB comme L12 ZT aulongdesanglesegaux. Et
«®.-¥. comme HB3BG,ainfi ZI 3 ¥ T en rafon egale parla 22.dw
Dewme 4 B¢ g.ilferacomme FB 4 BGainfi LT3 I T. Mais d'autant que
ad :;gg% F B G acft¢ monftré cgald LI T lestangles EB G &
- [] .

{
Yasfon oD F




Liver Srxresume’ 14 S
L1 T ferontfemblables & equiangles par L 6.de ¢e Liure. Etpour~ @A trui
ce quetoutkangle B GD eftpofé egalalangle I T K parfem. sramdéun-

blables argumens fe demonftreralangle F G D eftre egala I'an- Jont- “
le L TK,&lesautresangles aux autresangles: & parainfi par 4"""“&4 1:

la 6 deceliorele riangle ¥ G D fetrouucra cquiangle au triangle [~ <>
L T K.Voiladoncles polygones diuifez en triangles femblables, "« 4477 4
& cgaux en nombre. ‘Ourre plus, d'autant que chaque wiangle A7 ¢me

eft {emblable 3 fon triangle , & ont vne mefme raifon 'vn 4 l'au- ""CZ""/’”" v,

tre,& que les parties {ont egales 3Teur tout, le polygone HB G4 7 cellr

]Z)IF an 1401 one ] fera en raifop Ioub cde HB a df;z:
ar [a precedente, Aoy Jewr cofdéy Yo foon flalle Wi HBF por Al

4 f”aﬂl'wrfvﬁow a2t /nt'nrn’z. E’ 212‘:.’,
PROPOSITION XXL  Somtdenrs fropsrrs

Les figures femblabes & vne. figure vecliligne,fons 3y & 2 fensm
blables entrel ¥ BE

femblables entrelles. Py

. ond ane_
SOicm les figures-redilignes H & B fem- /_:" ETCRL 12

blablesd C.D'autant queelles ontleurs angles 2Pl et-xidom.

cgaux aux angles de C parla 1. definitiondw 6.1ls o ? ’:;3,’:
auront auffi Jeurs angles egaux entreux par ls 1. Fin J...liu

commmne fentence , & auront les coftez demefme _&A"‘lﬂ' ‘u;
raifon proportionnaux au long des wiangles ;"m_‘_‘z“‘—
cgaux:dont fenfuiuraque H & B feront femblables & equiane o f::h
gles. | | e gray
PROPOSITION XxXXxIL T Mear”
si qudsre lignes droiffes fous proporsionnelles, les figures rectia.
ignes femblables , ¢ femblablement defcrites fur icelles fe-
vont proportionnelles, Bt fi les figuresveclilignes femblables .,
@ [emblablement deferites fur quatre lignes droictes fons’

P,-,c;ponionmlles,ialles_ lignes féront proportionnelles.

Oicnt quatre lignes droictes proportion- Ly
nelles HB A GD.come FZ 3 17T, Soient A I\
faictes les figures HL, GK femblables, &F. -M' wi

femblablement defcrices:foient aufli les deux D% P 1 2

auttes FZM & I'TN femblables &fcmbla-[

blement defcrites. Soit aufli auxlignes HB &

G D uounée la woificfine propostionnclle X¥ =

eria1ide 6. & aux lignes FZ & 3 T lawoifisfime propor- ‘
- Si BH- DG .2F IT frre proprhoncly by glyneey—

Yeetbyrg fonsintty /‘,.Wf’.& .C:—d‘-/ Sfar -zfd.%um

M",','. L z . ’ N
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EremrNs p'Everiny;
43 ¢* © donnelle O. Commelaligne HB efta X, ainfi eftla figure HL
-f2 ¢ dlafigure GK (cefta dire en raifon double) & comme FZ 2
F O, amfilafigure FZM a I T N parla 19.d4 6. Maiscomme
. ¥%6 " HBa GD,ainfi FZ 4 IT,&comme GD 4 X,ainfilT 3
*< O.Doncparlaz2.ds g. enrtaifon egale, commela ligne HE &

"laligne X,ainfi FZ 3 O. Parainficommelafigure HL eftila -

-+ 7 figare GK,ainfi FZM d I TN, parlarr.dus. & {ont propor-
Jeconds tionnelles.Pourla fecSde partie foiétles mefmes figures propor=

vhie4 ticunclles femblables & lemblablement deferites. Iedy queles

verfon quatre lignes furlefquelles ellesfont deferites font proporrion-
mdftelles; e contineonpewiveweflrdelaty’ ¢ 20.deceliwre, laraifon

L, F4%9 de I'vne 3l4utre fera'‘comme -celie de leurs toftez doublée. La

tkbynat” z2ifon doncde leurs coftez fera vne mefine parlay. commune fen-

m.F.  sepcefgavoircomme HB 3 DGainfi FZ 3 1T : iceuxeoftez

"Nt Wo?donc proportionnaux. ‘

 Jur Ry gna— ‘

roite Yout prapevie PROPOSITION XXIIL

"ff h%l-' “(_w parallelogrammes equian gles ont raifonl'vn a Pauwé

oy Ii . compofee de leurs coffeZ,

X “Arssant i partles dinerles A ‘B

/ . e
s loenk opiniGs de plufieurs qut ont
?/’,' ‘2.':310[24 fur cefte propofition, & A
ceft ) anfli quelaraifon compofée ne, o
e que € pc:t;;i icy cntcndt::{ commz cllcj . ' ‘
v ton clt diffinicen la14.dug. Iediray !
A7 tavas fentement que laraifon des Ia E 2 H
Z dupar llelogrammes equiangles de 'vn 3 f'avtre depend de 1a raifon
.l."""" des coftez d'iceux : Mais voicy ce qui fe peut plus facilement
; - }('”:‘i}zm%nﬁrcr, qu1 me femble plus approcher de lintention de
e to tor? atheur,
:,;ﬂ :{f ‘é?}'uiangles,ﬂ le pluslong coftéde I'vn C G eft au plus grand co-
‘; o Tté de laurre €D, comme B C au pluspetit €E, ch patal-
mldclogrammes feront egaux par la 16.deceluze. Mais i CG a
W—a‘n{’lus granderaifona D C que BC 4 CE delaquanticédeF G,

e ol

It « awdufli le parallelogramme CH excedera lautre A C en mefme

-B.D.¢.proportion quelaraifen du cofté GC i D C, excede laraifon
Vonriesde BC 4 CE: ceftdfganoirdu parallelogramine F H, lequel:
:ﬂ-' ~+FH amefme raifon aupatallclogramme EF, comme la ligne

ol “’i{\ i la ligne ¥ G patéa 1, dué. Voiladonccomment lasailon
W ' ‘ ,l"u)d‘;- - .

Soient les deux paralielogrammes ABCD & CGHE

e = e e e

[T
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LivRe SIXIXSME 1
des parallelogrammes cquiangles dcl'va dlautre depend dela

paifon deleurs coftez.

'PROPOSITION XXIIIL

"De tout parallelogramme les parallelogrammes qui font an

long du diametre ayans vn angle commun auec le mefime,

fons [emblables autont, ¢ U'va g7 Lantre, g ?T/b
Pamilal

SOit le paralldogramme HBGD & fon diametre g P 3—;-‘, wres Mam

H G, au long duquel foientles parallelogrammes , Liver prop
FX,TI ayans chacun vn angle communanecletout N 2 amro
fravoirt H & G. D'awtantque XZ T eft parallete & Vhe Lygnes dve
HB,& FZI a HD,&quelaligne HG lestrauerfe Yo fud Yo
aupoint cdmun Z il s'en{uiuraqueles .ngles FHZ, 5 @ angly.atber

HZX,& TZG, ZGI ferontegaux,comme auflt oy 4y aree. o
XHZ HZF,1ZG,ZGT ferontegaux parlar9.dv1. & que Ak W
les quatre triangles feront gquiangles , & par confequent aurong it L.
: leu?s'c’&ﬁ? fopornonnaux parla 4.du 6.comme doncfera HF L gy 215,

ainfi AT G, &comme BX a2 XZ,ainli ZFaiG, H ¥ %.2-

ainfiles parallelogrammes propofez font equiangles , femblables £va &ien pay

& femblablement defcrits entr'eux & au tout, ‘-,‘; “-;,;'b-'..-
e

PROPOSITION XXV 2T 1g-
BDaslenvy Lo

Deferire vne figure rectiligne femblable 3 vne figure reclilignessctunle x

donnée ¢ egale i vne autre recliligne propofee, — 2-R.1.ep- gl

O\,P.B (7;-1‘ 4n

O la figure rediligne propofée H i queloy (pn

SH Bl a l;gqucllc d cc%nuicpnns faire > S ){:‘t"_f;"’""‘

vne femblable figure & egale 4 D. K , St o)

Sur lalignedroi@te BI foic faitvn re- iy o e fomgl
&angle parla 45.dw 1. qui foic egal 4T P quatty
H I8 comme BF. foitprolongée BY fricns

vers Z,& furla ligne IF d I'angle Z1° ¥
F,foitdefcrit vare@angle ZF egald D.Ecfoit par Ls 13.de ce Linrd

trouuée lamoyenne proportionnelle entre BI & 17 laquelle

foit I'T. Suricelle foit femblablement defcrite vne figurefem-

blabled HIB parls18.dw 6. comme I T K. Maintenant comme o+ ‘
B14 ITainfi IT 3 12,& commelafigure HIB alafigure *7," o
I TK,ainfilaligne BI d IZ ennifondouble paria1g. ¢r20. f;’""l:
dege limre. Mais commg laligns 81 4 1Z, sinfilesc@angle B 7

i



Etezmins p'Evcribe, ,
{ou HIB fon egal) aure@tangle 1M parls 1. deceliure :carils
fint enmefme hamtewr. 11s’enfutiura doncquela figute IT K ferd
cgale aurcCtangle I M parlaiy. dv .

PROPOSITION XxVI,
Sid'vn parallelogramme on ofte v parallelogramme fembla~

R IV B B2
' . bleaw tout ¢oo femblablement pofé, ayant vn angle com-
“oo - munauccle rout :le foubflrait fera anec letont fur v mef-
Y=Y e diamare,
DU .
‘o ..'.,SOx'r d'va patallclol%rammc HDGBoftéle y % _ 9D
> parallelogramme H K Z F femblable autout & . .

(ao-<x gl -femblablement pofé,ayant Fangle commun H. Ie p|_\
Mon o “dy quele diamettre HZ G del'vn & delautre eft €
awki laiwe  wyne mefme ligne droicte. Carfoit diuiféle cofté
;:"“ Pr+"B G endeuxegalement en P, commeanti HB 8 2 @
" en C &tirde CP, celte ligne fera paralleled HZ G (car le
¢ *  triangle CP B ales coftez proportionnaux auxcoftez du trian-
i glc GB, &puconfct}ucnt eft equiangle par ls 5. de ceftuy )
" dontsenfuiuraque'angle CPB eftancegal al'angle H GB &
PCB i ZHF,laligne HZ G ne feraquvne parallele 4 CP
' Aerla 28. ¢ 30. du1. dont eft euident quele parallelogramme

. v . fouftrai :ftf}urvn mefme diamettre auecle tout.

. PROPOSITION XXVIL
* Detous parallelogrammes quon peut appliquer fur vne ligné
o droi&e,deﬁzigmt de 142 i i il 3
~ vallelogrammes fimblables & celuy deferie furla moitié ¢y

femblablemét pofex, le plus grand eft celuy qui eft appliqué
Jor la moisié de la ligne , ¢ quieft femblable dcelay par
lequelil oft deffaillans. ’ )

Oit La ligne droite H B ¢ouppde an poine

SG en dl:%: egalement, & fur %’B foiI: det-® e
crit vo parallelogramme G L duquel le dime-
dent {oit D B: dautanc que le parallelogram- ¢ L
medela quantité duquel vn auwre parallelo-
grammeapphiqué doismanqusr delaligne,ct * 9 ¢

=]
awn. M

Igne droitte de la quantité des pa- -



Lrvrz Sixresme. §6

femblable & femblablement poféd GL quieft fait dela moi-

tié, le me(me parallelogramme fera furlciimeticnt par la prece- -

dente,& aurontl'angle B commun. Parquoy afin quel'appliqué

far la ligne HB defbaille dlicelle par vn parallelogramme fem=

blabled G L :il faudra quil {oitdefcrit du point H jufques aw

‘dimesient. Soitdonc appliqué H I deffaillanc delaligne, dela

quantité de I B femblablea GL. I¢ dy que de¢ tous les parallelo- - ‘

grammes ainfi appliquez fur HB entre H & le dimetient,le plus s
rand eft celuy qui eft appliqué fur la moitié delaligne, cet & ., . - »

?auoir HD ou GL fon egal. Premicrement H1 {era demon- 1"‘1 " de

f{ré moindre.daatant queles fupplements GI & I L font egaux Lopoylacabeon

paria 43.du 1.commeaulfi FD & D C parla 38.du1.& que FD tontrenc ma

cft plus grand que-ttourtG-fonegal) dela quamité,qD I, le e flement.

commun F G eftant adjoufté, HD (ou GL fon egal) fera phis 4 jparvalelil

grand que HI de laquantité du parallelogramme D I.Quefile, 972t/ D

}gafaﬂclogmmmc eft mis comme H M furpaflant D, ilferadef 4, l”inlue

aillane de la quantité O N femblabled GL. Or les fuppléments H
D N,D O font egaux, commeaufli PD & DN:& PS eft D.qFagl -
moindreque D N dela quantité de M D : fi donc on adjoufte QuesZicy (a
de commun H§ Je tout HD {ou G L fon egal) fera plus grand Mreibe o
que HM dela quantité de M D. De tows parallelogrammes done, Ix ‘27"“f
¢rc. Cecy vent ili'r‘c.iu'm vn triavgle ne [epent inferive awcun parallelo- el
gramme plas grand gy gus eosppeles s solte, n dews galement, ¥ 15, WY
€7 qui a Langle commn awes le sriangle. . L? . c;“ “; C

: PROPOSITION XXVIIL of w7 per

cumme. If&

sur wne ligne droicte donnee 4pplizuer vn parallelogramme ‘-/"-l{-unln
defaillanten efpece de la quantité du paraIleIo;gmmme fem- ‘:‘ 4'";"‘:;;
blable donné,¢z qwiceluy appliqué foit egald vne figure du tui

vectiligne donnee non plus grandeque le parallelogramme &7t <

appliqué furla moitié de la ligne femblable & celuy duguely anle 2::

il dois eftre defaillans. - ’;WLL“,“ b Prinay

Oit la ligne droi¢te donnée u B furlaquelle " AL samafl
Sil fautap%rl‘iquet vn pataliclogrammeé egal 4 F B B Ly oL
& defaillant d'vn parallddogramme femblable 4 o ¥, e,

-3
D.Soit donc furla moitié LB deferit yn fembla- T T Zen cspem
bled D parla18.de celiwre commeLZ, & foir | I\ [g & onpared
acheué T B &tiede la lighe 18.Si F eft egale *[TF[ TN Lt ~oer
8 HI(oud IZ fon egal ) nous auonslachefe ;/:ﬂ ] -;q B/ ,""',w,w
S gl
',l;t;m,xlkf" e

<n
Yo defrtd vm Paralls fog Heviduns -t Py H




N EremeNs d'Evecripe,. ,

Ain/ sardefirde : fi ellc eft moindre, pofons que ce foit de certain efpace
Gatc fra=que nous reduifons en femblable figurc comme D par la 2.dece~
L7 4,,~J-:a.y.chuclcfpacc foit O N,qui fera furle dimetient par la 26.du
Lq',f“"ug- D'autant qu'en la precedente il a efté monltré que HP eft
'@tﬁL’;u moindre que HI duparallelogramme N Q,& que F eft moin-
$uv le tiyndre que H I parls pofition du mefme N O :ils'enfuiura que HP
?qofh e fora c{ga.l i F parla 7.0 11.dw 6. & fera defaillant de laligne H B,
[y ruu ton * y ( h] A D. . .
Fonin z”kilf‘le pace E l‘{.mil'tzxjnblablca LZ oua
fuu u Gpne Al 4 PROPOSITION XXIX.

'tfn el ‘gh,l.- «© -'-I-y a -
sneeve boebye yne ligne droiche donnée comparer v parallelogramme.

Tn \ "

. Py ;', _.’"f Zvegal avae figure rectiligne donnée, ¢ excedant en efpece

5. aubse pavald V1 parallelogramme femblable & vnautre propofE.

“grame 4_’, al C

a-2D .’ O Oitlaligne droite donnée HB couppée en :

A nua vomng SP endeux egalement, la figure re@iligne 4 y— ¥
& 6 \

29

v v  hquelle & ferala comparaifon foit G,& le pa-
.. "7 ¢ rallelogramme femblable 4 I'exces foit D.Main-
, . " tenantfoitfait P L femblablea D,& danslan 12
T le Z foit defcrit vn parallelogramme egal 4 !
o , %L &4 G, & femblablcd PL (oud D)parle ¥ R
" ag.dw 6.linre, & foit NM.il cft cuident quele commun P L eftane
.. oftédlegnomon L OP fera egal i G. Sidoncle parallelogram-
Soe .me N3 cft faic deTautre moitié H P,le parallelogramme H O
- feraegalaugnomon.L O P, &parconfequentd G, & excedera
faligne HB du parallelogramme R C quieft femblabled PL
oud D. §i done fur vie ligne droiéte, s, '

e a

PROPOSITION XXX,

Coupper e ligne droicte terminée domnée
eatreles deux extremes,

Oitla ligne droite HB couppée en C parls B ~

g’”’(ﬁz A Yindea. Le re@angle compris fous HB, BC fe-

> racgal auquarrd de HC. Voicy donc trois li-["d] 1
b prop.qr:llonncllcs par la 17, Zo 6. camme la \

N wz;‘?‘ toutlt:a l-llB ila plucs gre:.indc pa::i; H C, ainfi celle- éH
~  cyalaplus petite CB.donts'enfuit que HB cftcouppée ¢n G
Efc"l " Jsausgles doux sxtremes parla 5, defimtion de ce binre.

Ttne s vy lidvide <a g ROPQ-
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PROPOSITION XxXXXIL

* Aux trianglesrectanglesla figure de quelconque efpece que ce 1‘
Joit qui et deferite furle coflé qui fouftient langle droict,
eft egale aux figures de mefme efpece qui font [emblables
¢ [emblablement deferites fur les cofteT qui comprennens - |
Fangle droit, , ' |

SOlitdlc tga?glc If;&langc}c HBG duquel I'an- ¥ & $rivm l
edroiét foir H. Te uc toutes figures l !

fcn%blgblcs & fc:mblalblcmz:'n:1 defcrites dcgs cc)-lll “ Jle rhuna
ftez quicomprennent'angle droi¢t come F H B | > ]

& ZHG fontegalesalafigurc femblable & fem- € ek y
blablement deferite fur B Gyceft  fcauoir B G C. D'autant qum.'a‘;.,' ’
ces polygones font femblables & equiangles , ils aurontI'vn 4 l-.'u;'f::.
Fautre laraifon double de leurs coftez , comme auront auffi les - t¢, [t
quarrez defcrits furles mefmes coftez, par ls 19. @ 20. dece liure, Mlad oy s
Il s’enfuiura donc que comme les deux quarrez font egaux auq® aysra
troifiefme parles 47.dw 1. ainfiles deux polygones feront egaux l2:bomg e

autroifiefme,puis qu'ils ont vne mefime raifon entr’eux. “ y a
: ’ Yo ey Lo L2
PROPOSITION . 4 v

XXXII ’LM“"W iy

\si entre deux trianglesle coftéde 'va g5 le cofte’'de rautr?ﬁf.‘,,,,.t:\
compofent vn angle, ¢ que ces deux cofteX foient recipro-

N o R
ques a deux antres, ¢ paralleles:les autres deux coffeX pertes Ljacy
d'iceux triangles feront en vne feule ligne droitte, IM -y

SOicm: les deux triangles ioints en forte que les ' M-G.4.9
coftez HG & D G facentvnangle entre les v BG. Ly g
deux tpiangles, c'eft 4 ffauoir~-H G D. & foient L @ Porntidog,
iceux paralleles & reciproques aux deux autres co- S fewwran
ftez,comme HG4 DF, & DG 4 HB, Dau- ’(‘7'""*5
tantque HB & D G fontparalleles, & que HG 3 ks He

' tombe furicelles,langle BH G feraegal df'angle HGD: &
puilque HG & DF fontparalleles, & que D G tombe fur
icclles, I'angle HG D feraegali G D F parla 29.dux. Lesan-

~ Ig‘les donc H & D feront egaux & les triangles equianglespar
s 6. do ceftuy , & langle HGF egalaux deux-H &GB barla



FremeNs DEvcripe,
f,,_‘-"/‘_ 32.du 1. Ecpar ainfi les deuxangles B GF, & HGB egauxd
q’u:“,g,dcux droi&s. Puisdoncqu'a laligne HG deux autres lignes
Qe concourent, {cauoir BG & FG, & qu‘ellcs font deux angles
. frtdn o egauxd deux droits,icelles font pofces directement paria 14.dw 1,
4‘“‘%!’:1_@:‘51 34.«7;, (V'I‘(—:. 2‘,‘:‘%_}'}‘*‘!}{
Lo EatinrgnPROPOSITION XXXIIL .
Argnie o7 Vemu9d que T T j
tm e Aux cercles eganx les angles ont mefme raifon que les circon-
g ;IQ'”"ﬁrences fusr lefquelles ils font , foit que les angles foient en
lacirconference, o an centre : o les feclesrs ont auflimef~
‘me vaifon. :

]"L aefté monftré par ls 27. dv 3. que

x b 7
" ®aux cercles egaux les angles quifont N
fur circonferences egales font egaux: ‘
' maintenant i en cercles egaux les an- ‘
gles inegaux n'ont vne mefme raifon B l-‘

C (&

que leurs circonferences fur lefquelles 7
ils font defcrits comme fur leurs bafes: Soient propofez deuxan-
glesinegaux CH B plusgrand & G D F plus petit, & que I'an-
le GDF foitvndemy droict, & quel'arc CB aitplusde rai-
%on alarc GF (}uc angle CH B alangle GD F. Parmefme
raifon ou {uppofition l'arc plus grand I B aura plus de raifon 3
B C pluspetitquel'angle IHB 4 BHC: & conjoin@ement
1es deuxarcs ( ceft adire la moitié de la circonference ) auront
plus de raifon d I'arc GF quelesdeuxangles IHB & BHC
(ceftd dire deux droits )al'angle G D F. Mantenant foit fai&
Tangle KDF egal aGDF, & KDN & N DL de mefme:
ileft cuident parls 26.dw 3. quelesarcs FK,K N,& N L feront
cgaux & les quatre angles vandront deux droiéts : dont s’enfui-
ura que la moitié de la circonference 1BC aura plus de raifond
Jamoitié dela circonference LNK FG qie deux angles droits
i deuxangles droits, ce qui eft faux & contre lapofition qui met
les cercles egaux. Semblablement fe monftreral'arc CB n'auoir
moindre raifond 'arc GF_quelangle CH B a langle GDF.
Teclementdonc que awx cercles egaux,¢c. Pourleregard des an-
gles en lacirconference qui font moitié de ceux qui fontau cens
tre,, puts que ceft yne mefme raifon des moities aux moitics
que du toutau tout, il 'y aura aucune difficulté,
* Ecquang aux fecteurs s'ils font egaux, ils auroat les angles du
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centre egaux & leur bafe droifte egale i labafe droicte parle 4.
dw 1. Evparia 28. dw ;. leslignes groi&es egales leuent circon-
ferences egales les fecteurs egauxauront donc mefme raifon I'va-
dlaatre quel'arc 4 l'arc. Que s'ils font inegaux , pofons sil eft
poflible,, quele plus grand feteur CHB a moindre raifon au
pluspetit GD F quel'arc CB dlatc G F.Ils'enfuiurade cefte
pofition quelefe@eur I H B auramoins de raifon au plus petit
fe@eur CH B du mefme cercle, quetarc IB dlarc CB, & par
confequent que tous les deux fedteurs ( c'eft d direlamoitié du
cercle ) auroncmoins de raifonau fe&eur GD F quel'arc IBC
alarc GF. Orles quatre angles qui fonten D font egaux, &
leurs atcs egaux par Fhypothefe :les deux fe@eurs donc 1H B
& B HC (C'eftle demy cercle ) auront moins de raifon aux qua-
tre fe@eurs de lautre cercle D (qu'eftle demy cercle) quela

.moitié de la citconference a la moitié de la circonference des
mefmes cercles : ce qui eft faux,eftans les cercles pofez egaux.
Semblablement fe pourra demonftrer que le plus grand fe&eur
n'aura pas plus grande raifon au plus peric quelarcil'arc: dont
s'enfuiura quils auront mefme raifon I'va 2 lautre que l'arc &
Farc. :

PROPOSITION xXXIIIL

Defcrire dewx ﬁg‘uk: reclilignes qui ayent Pyne & lautre la
raifon donnée, o qui foient egales , femblables ¢ fémbla-
blement defcrites 4 vne autre figure rectiligne donnce.

SOit 1a figure re@iligne donnée HBN

& laraifon donnée foit G C 4 CD. Soit b 1
H B couppée enmefme raifon en L parls c (oinmee
10.dv6. & fait vn demy cercle fur HB, &g Bl A prn
cflcuée laperpendiculaire L F iufques dla  \ UL dang la
circonference,& foientmenées HF & FB ofny Unhon 3,
ui comprendront vn angle droict par la 31, 2 fliave qu,
2:;. Laligne LF fera moycnne propor-

sionnelle entre HL & LB parls 13.du 6. & les deux trianglesfomydenans

HFL & FBL font equiangles & ferblables I'vn dl'autre & 4

S

autout HF B par la 8.dué.Ainfidonc comme HF cfta FB,gg o )

ainf HL 4 LF & FL 4 LB. Orles figures {emblablement

defcritesfur HF & F B fong'ype d Vauuwe comme HL 24,

Gl | o F
e 7#"1“*“1:%:
(

uojwuh‘-.'l 17‘: 7

gAY Y A

an (
ane ley

rel
s



EremMENs D'Evcirrpe,
Z L LB, ceftddite en rai('qn_g?u_b_lg_yr la 10.ds €. 11 senfsiura
k, iansl, donc icelles figures eftans femblablement defcrites comme H
eguilates B N, eftre I'vnealautre felon la raifon de HL i L B, ceft 3
4‘.‘;7:6: dire G C d CD. Mas par la 31, du 6. liure. les deux figures
mo t# g HKF, FUB fontegales 2 H NB : il senfuic donc queelles font
a 1T i fuivant la propofition, ceft 4 {cauoir cgales & femblablesd la
agme H T propofée, & avansl'vne al'autre laraifon donnée.
AT B, co- tomome “« &‘l’t"»r:'n.u .
HBN ~H.kF. PROPOSITION XXXV.
aing' H T A H- BN .
sideux lignesdroilles [¢ couppent en angle obtus , ¢ des ex=
sremite{ dicelles on tire fur yne chacune yne perpendicu~
Laire,les lignes entre les extremiseZ_¢o les perpendiculaires

'? [ couppent I'vne Lautrereciproquement.

" Oientdeux lignes HB, GD fc couppans » -
¥FH g 64+ Yen angles obtus en F, & foient tirées les
Vnangle ™ perpendiculzires H D, G B, d'autantque
(“#+7  Jesangles D & B fontdroiéts, & D F H,BFG
st BHGeoaux par la 15. do 1. 11 senfuiura que langlefy o

HDI5ontDHF fera cgala B GF, commeon peutrecueilisrdela 32. du pre-
~rvoly ~y4ier, & par confequent les triangles HDF & GBF equian-
les qui auront leurs coftez proportionnaux par la 4. du ¢ I3
';;?&";? . Egt&c HEF feradoncd FD comme GF i F B, {uiuantla pro-
"5 * pofition. . x w M M PRy .
_L_Hf-., A, 0“7/ Cotgporic tum ‘ﬁwmym

PROPOSITION XXXVI

Sideux lignes droickes comprennent v angle aigu,¢o des ex-
tremite? d'icelles on tive fur icell 's- me[mes dcs perpendicu-
laires quife couppent, icclles dewx lignes feront reciproque<
ment proportsonnelles comme les [egments qui font an long
delangle.

SOicnt deurlignes HB & GB faifans I'angle

aigu B, & fotent tirées les perpendiculaires
H C, GF.D'autantquel'angle H CB eft droict,
& cgalilangle GF B,& que langle B eft com-
mun) les deux anghes H & G feront egaux par
la 32, dw 1. Etlestriangles HCB & G FB fe-

13

—— o em— e



Liver Sixiesie. )
ront equiangles , & par confequent proportionnaux. HB fera
donca BC comme GB d BF, & de mefme {uitte comme
HB i BG,ainfi FB 4 BC parls 16.d 5.

PROPOSITION XxXxVII

Si deux lignes droictes e couppent Pvne autre en vn cer- 1
cle,les fections de bvne aux feclions delautre feront recisfielm Al
_ proquement proportionnelles. T gty

: Sy vt S
Oient HB- . . it v |
S ient HB & GD deux lignes droites an Ly Lgnes gy pa

cercle fe couppansi'voel'autre en F. D'autanth
que parla 5{. dw 3. le re€tangle campris de HF, ‘
FB cftegalauretanglede GF, F D, & queles
coftez des parallelogrammes font proportion- LN
naux, fcauoir ceux aulong des angles egaux par Jetong.
t:14.dus. I seaflbiura que comme HF 3 FD,ainfi GF d FBgalem®
reciproquement par s 2.defimstion dw 6. liure. L, en belle {-v',o qos
. ,‘Jl'p_‘l e bumer o
PROPOSITION xxxvux.ff;:rzjaﬁmff
4 &
sad'vn poinét donné horsle cercle deux lignes droictes tom~ a;fé-,..q
bent dans la circonference caue ,icelles [eront reciproque. '
ment proportionnelles & lenrs parties qui font hots le cercl::
¢ entre latouse ¢ le fegment hoys du cercle , ls moyenne
proportionnelle eft celle qui ¢ft menée duw mefine poincl, ¢o*
touche feulement lecercle.

Oit le poinét donné hors le cercle G, du- B

quelfoientmenées deux lignes droidtesala 7

circonference cave G B, G D, & dumefme ¢ Cle p
foit menée GH qui touche feulement le cercle B Finan f

en H.D’autdt quele re@argle comprisde G B, o 4""7;‘:‘

~GF cftegalaurettanglede G D, G Coomgreon  ~ B '.;:‘,f o~
" pestrecucilir dela 36. dw 3. Tlsenfluiura queles coftez d'i‘ceuxrey/:,,, P
@angles feront proportionnaux parla 14. dué. il feradonc G B ¢ u peus
3 GD reciproquement comme_leurs parties Fors du cercle —ave u w
G C 2 GF. Dauantage, d'autant que par la mefme 36. le quar= #xe- 77
xé de GH cftegal auredtangle de GB,GF, oquc GD,GC, 1~ “+

; i .

o
Xt de l.‘v«’f'.w{; q’,L e
AuAves Manisye, |



- ELEMENS n;?vCLtnx,vann'SxxusME.’ -
1 senfuwra par la fecondepartiede la 17 dw6.que laligne GH fe-
ra moyennc proporuonaclle entre GB & G F,ou entre GD
& GC. '

3"2’""""7”' %  PROPOSITION XXXIX.
n U Lo . . ,
HBgC z)_sidemc lignes drosétes font comppées par deux paralleles dyoi-
w?‘:‘“ Les , elles fons couppées des mefines en mefmes raifons.
2 yane ty SOiént les deuxlignes droictes HB,CD coup- g ¢
s raifn Mpdes par deux paralleles HC,FG. foit me-
s Ve e de CB couppant en I laligne ¥ G. Or par k2. e
ey A . A
200 dué.comme HF 4 F B,ainfi CI4 IB,&com-
g% t.paral me C1 4 IB,ainfi CG 4 GD. Voila donc
Ll T.g . qu €COMME HF cft 4 FB, ainfi CG 3 GD par-
i enheedem. 1o 11. di . livre. ,
‘:Z*;wufv-(-gmnvl’x: pv Six1esMme LivRe, :
2D -l gum 'a‘l' re, :
o ok L Jecomde F ot pnf la 3
. e g¥1.C. o pav (ofquen
E“L,‘jﬁ;..ju.u., . f«»g La Scpntion V K .
Xt du 5 Lhivre : : S

17 Aouftafry .

e



LE SEPTIESME LIVRE

DES ELEMENS pD'EVCLIDE.
DEFFINITIONS.

*Vnité eft felon laquelle vne chacune des
chofes quifontfe nomme vne:

O 2. Mais le nombre eft la maltiwde

[GsaS® compofeede plufiears vnitez.

. 3. Particeft vinombre moindre qu'vn plus grand,
quand il méfurele plas grand,

4. Ecparties font va nombre moindre qu'vn plus
grand, quand il ne mefure pasle plusgrand. .

" g Maisle maltiplice eft vn nombee plus grand que
le plus petit , quand celuy-cy mefurel'autre.

' 6. Nombre paireft celuy qui {e peut diuifer en deux

parties egales. -

7. Mais impair eft-celuy quine fe peut dinifce en
deux parties egales: ou bien celuy qui eft different du
nombre pair de I'vnité. A

8 Nombre pairement pair , cft celuy qui et mefuré
- d’'vn nombre pair fealement. : »

9. Nombre pairement impair eft celuy qui eft me-
furé d’vn nombre pair par von nombre impair.

" 10. Maisnombre pairement pair & impair eft celuy’
qui cft mefuré d'vn nombre pair & d'vn nombre im-

air. :
P 11, Et Nombre impaitement pair cft celuy qui eft
mefuré de Pvnité feulement.

12, Nombre premicreft celuy quieft mefuré de l‘v-;

. nité feulement.
- DRy

G iiij



ErzxENs p'Evcripe,
1;. Nombres premiers entre cux font cenx qui {ont
vy ,,..‘mcfmei' ar I'voité feulement, pour mefure commune.
Hon - 'i4'.N<E)rf\brc compofe eft celuy qui eft mefuré de
quelque nombre. :
15. Nombres compofez entre eux font ceux qui font
mefurez de quelque nombre pour mefure commune,
16. Vnnombre fe di& multiplier vo aotre,quand au-
tantd'vnitezqu'il yaen luy, autantde fois fc compofe
le multiplié & en naift vnautce,
oy (17 Nombre planeft celuy quiclt produict de deux’
gg”!, 5. nombres fe muluplians'vn Fautre, & les coftez d'iccluy
2u '~ fontles nombres {e multiplians I'vn laurre.

r

18. Nombre folide cft celuy quieft produié detrois’
é'_"gf.;%’_’?xombre’s’fé multiplians cnfcm)(;lc&l: I'vo i’[:)mtrc:Et lestrois
coftezd’iceluy fontles nébres fe muliplians enfembles
19._Nombre quarré eft quieft cgalement egal, oa

bien celuy qui eft contenu de deux nombres egaux.

10, Nombre cubeeft quieft egalement egal egale-
ment:oubicn celuy qui eft contenu de trois nombres
egaux. '
veg o 21. Nombres proportionnaux font ceux defquelsle
jriyepto, premier cft egalmultiplice , ou bicn lamefme partie cu
.';ML». parties Ifllu fc;oud, clomme cftle troifieme du quatrieme.
2. 2. Nombres plans ou fuperficiels femblables, &
‘;)hl;';‘_’:nombres {olhides femblables font ceux qui ont lescoftez

porportionnaux, , :
23. LeNombre quidonnenomaila partie eft celuy
parlequella partic repetee conttitiie & faié le tout.

24. Nombre parfaicteft celuy quictt cgala toutes &
chacanes fes partces, . .

Definition du nombre miliew proportionnel.

Nombre milicu proportionnel entfe deux nombres




Livre SEPTIESMYE, 6t
clt celuy auquel le plus grand 2 mefme raifon comme
luy mefme au plus petit. '

COMMVNES SENTENCES.
1. Sivn Nombre mefute vne partic, il mefurera avffi

le tout,

2 Sivn nombre mefurele tout & le foufkraict, il me.
furcca aufli lerelte.

PROPOSITION PREMIERE,

Pesux nombres inegaux eftans propofeZ; fien lessant touftours
alternement le plus petit du plus grand; le reflanene me-
fureiamay le precedent iufques d ce quil refle U'vnise's les

- ndbrespropofeX du comencement feront premicts entr'eux.

C Oient doncptoPol'éz

Sdcuxnébres,fgauoxr A p—epepi——y ? T :F B fvey[&

Ag plus grand & G D, G - I . 7

& de A Bfoit leuéd GD . ¢ o

; e —pe— 7

gﬁam ZB.Etde GD . b )::"".q::‘
* foit ofté¢ Z B reftant B e , : T ‘

ID.de ZB aufli foit Yamy catben

oft¢ ID, & ainfi toufiours jufquesd ce qu'il refbe feulement Pv- fipor-He
nité T B, Ie dis quil n’'yaauciinombre quisnefure AB& G D 264
Que fi quelque nombre les mefure, foit iceluy E : Et parce que/1+ 27
E mefure lc tout A B & le fouftrai@ GD, il mefurera auffi lerefte * b A=
Z B parlaz. com.fent, de ce linre, Seblablemét pource que le mefine "
E mefure le tour GD & le foufkraiét Z B,il mefareraauffile refte 3" 1; %
ID parlamefine. Evfinalement mefurant le tout Z B & le fou-,,,
frai® I D, il mefurera auffile refte , c'eft d fgauoir I'vnité T-B. ot
Cequi eftabfurde, eftant lenombre E plus grand que bvaité.

i done dews nombres inegans: ¢re, S

| PROPOSITION IL
Dedeux nombresnon premiers entre ews rouner la plus gran-

- decommune mefire dicenx, c
, : Gy



ErLemeNs DEvcripe,

SOiét propofez deux )

nombres non pre- A ey ey — |
miers entre eux A B,

G D, defquels foit G oy 2 p

toufiours o(}té le plus.

peutdu plus grand ruf-
quesd ce que lenbre
reftant mefure le precedent; ce que neceflairement aduiendra:
autrement nereftant que I'vnité , ils feroient premiers parla pre-
cedente, quiferoit contre 'hypothefe. '

Ie dydoncqueleuant GD de A B reftera E B, ceftuycy leaé
de GD reftera lenombre ZD, & <}uc nul autre nombre plus
i grand ne mefurera point les propolez. Si quelque plus grand
4 refe £*comme H les peut mefurer, d'autant qu'itmefureletout A B &
A 4run e fouftrri@ G D, il mefurera auffilerefte EB: & pource auffi

e en vme. q@ilmefure Tetout G D & le fouftrai® ER il melureraauffi le
fune v phurefte Z D par lar.com. fens. deceliwre: Le nombre H plus grand
b+ poe o "xEETlich:j_Encle plaspetit Z D. Cequinelepeut faire. Dont eft
m “#e ¢jident qu'vn plus grand nombre que Z D ne mefurera pointles

)
K I1""|‘ombrcs propofez. Refulte que fi vnnambremefurc dénxc awtres nomme

L;'}LL e bres,ilhefureraanfii lewr commune plus grande mefire.

H ——

Jemblable aingi va quantoron & Ty -

*e Jauroit mujurey - PR OPOSITION IIL

I Jeer 1M ues thopine Yevin . . )

wnrans 1 DE trois nombres non premiers engre enx s trouser la plus gran-

S e & commune mefure dicens, :

::"'.)u-b' - ) L

aﬁwkk Oient les tiois ¥om~ A & *®

bresnon premiets en- - L
e eux propofez A, B_,l(;; b r————
; ¢ - Soit des deux’ A & 'B; ’

(L‘:i {_. trouuee la plus grande’ Gy @

mulip e mefure ( parla precedente)

B vytora laquelle l{;itD;qlﬁ'mgfd-' D

F H e geralerefte G,ounéla mefurerapas. Que fiellele mefure, elle

vaz.cebosferala plus grande mefure des trois ; & aurons ce qui eft requis,

[ dcg.o . P g .. 2 . q .

vele N u.'Sx elle ne le mefure poin,il faudra queG&D {oient premiers en-

4o +f- Lo TEC CUX, cOntIE ce quirefulte d¢la precedente,& parconfequent

§irma maie. 2UM G & B premiers: Ce qui eft contre Phypothefe;Le nombre

mwve D fera donc la plus grande commuae mefure des propofez.
‘Ecrefulteque fivn nombre mefure pluficwrs awires nombres , il mefirerq
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LivRE SEPTIXRSME, . G
aufdilenr plus grande commune mefure,

PROPOSITION IIIL
Tous nombre moindre eff parsie o parties de tout nombre plus
grand. .
SOit le plus grand éxpofé

A. Sile moindre B mefu- A7 T T 1
re A il fera la partie precife .
d'iceluy par la 3. definstion de. 3 —— Ainfl
celinre, Silncle epas,ilenfera ies parls 4. definition et ¢
de ce lisre. : : ~ ¢ pavhics
ADVERTISSEMENT. ,‘;‘ﬁ"tf};:;

Touteraifond’vne partie au nombre, efchet en la mefine™ /"
vaifon quel' vnité at nombre. .kt laraifon des parties 4u nombre
efchet toufionts és mefmes raifons que dwnombre an nombre,
maisnon del'vnizé au nombre. ' .

Entre tous nombres donc ne tombe pas la vraye g5 fimple

- 7aifon des nombres ( ceft & dire des quantiteX difcretes, ) mais

[ewlement entre cenx defquels le moindre eftles parsies du plus
grand: par ainfi de 4. 4 12. laraifon ne ferapasfimplement des
noinbres, d'ausant guelle eftreduicte alaraifondelynite i3,
¢ tft de mefme s may la vaifon de 4. & 14. ¢ les autres des
parties an tost 5 font fentement entre les nombres, '

PROPOSITION V.

“si Yn riombre eft pdm'e d*yn nombre, ¢3¢ Y1 autre nombre ot .
~ lamefme parsie d'vn autre nombre, auffitous deux enfem-
ble feront lamefine partie de tous deux enfemble, q'eftl'vn
de lawyrer = - . : :
- b -
CE&emdincfbek,eﬁ-dt'elatce enla 1. propofition du 5. és
\_squantitez continues , comme clle cft en celle cy és quantitez
diferetes (ceft 4 dire ésnombres. ) Expourtant, commei'ay di&
14, ienyaporteray (now plus qu'en quelques {uinantes ) aucunc



: EreMENS D'Evcripe,

demontftration , ains feulement interpretation , craignant d'ob--
feurcir ce qui eftaflez clair parletexte:: Car ces propofitions fong
pluftoft principes & communes fentences que theoremes,

' 4 L, oy quar 9

c.gvzlv["‘*ﬁx " Al ™ TrTrrr
W/ﬂu&rh JeSi donc A eft la‘mcfmc

. gunpattic de Bcomme Geftde B r-l—l—l-:!-zl—r-r-r-l—rﬂ
YA W—% ;s A & G enfemble feront

s guaflamefme partiede BD en-
Wit femble. , ,

T

D 8
PROPOSITION VI,

$i'vn nombre eft parties d'vn nombre, ¢z n autre nombre eft
Six o by les mefines parties d'vn autre : aufSi tous deux enfemble fe-

wrhes dos vontles mefmes parties de tous desix enfemble, comue I'vm
wt jauss de Ly, . S

| bty quavts ) .
 vorlr Sl lenombre A eftles mefmes 3 .
1 gohypartiesde B comme Geftde 4hr=r—v——r—y—y

:K::;D;lcs deux enfemble A& G .8

{ fark feront les mefmes parties de B~ 7 " P
t )ouzi,,& D enfemble,commeeft Ade - e ——
BouGde D.

D |—F—11.q—q‘ NN
PROPOSITION VIL

Sivn Nombre eft ls mefime partie d"vn nombre 5 comme eft le
Joufbraict du foufivaick; anflilereflé ferala mefme parsie dw
reffe,comme e[Ilewqt du tout, N

(J(z" Oit lenombre ABlamef A l'"l‘f"r'!'l"f B '

o &g dgmepartiedunombre D G, L, &
L WMhecomme le fouftrai@ BE do ® rETTTTTTTTITL
fmufoumaiacz,nereﬁéurm - z o
s o aullilamefme partie durefté D Z | commeé cftoitle tout AB ap

wiun OUD
oy

mH' G. Ce jé rqfort‘v“\l“ . . dn \J . ) . 1 "
2 Bewrs - W'“'E’k’” “"l‘“s"’r;f ”f‘jﬂu 4:’7"""? de iy, 2l Hen

'
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PROPOSITION VIII,

sivynnombre eft les me/'r:res parties dvn nombre , comme eft
leYouftraict du fouftraict; aufiilevefle fera du refle les mef:

_mes parties comme le tous du tout. - Juc AE
Souhrait YA S
Oitlenombre A Bles mefmes 9 E Joit Ly danp
parties de G D comme lefou- A B fiers newy
ftrai® A Ecft dufouftrai® GZ 12 DeHG1L
lerefte E B fera auffi les mefines® rrvrr T T T T Uubrar
parties du fouftrai& Z D. Sy X *
Verux Lieny do
PROPOSITION IX. Voure, 1 ref

YA VN Kerr-
sivnnombre eft partie d'vn nombre, ¢z v autre eft la me[me);‘lﬁ o
partie d'vn autre, anfii alternement , telle partie, ou telles ’
parties comme eft le pxgmier du troifiefme, anfiile fecond fe-
14 la mefme partie ou mefies partiés du quatrieme.
*Autant que toutes fortes de raifons des quantitez difcretes
peuuent clcheoirentre quelques raifons des Euandtcz con-

tinues { comme nous auons aduerty ¢y deuant) cefte propofition
& la fuiuante fera facile a entendre parla 16. dujy. '

A - Eomaes quat

Soitle nabre A lamefme par- A1y - o e ,J,;L-,
ticdu nombre B G, comme D g C O e huit min
eft de E,telle partie ou parties ™ * ' TV T T T ¥

g Lo
qu'eftle premier A au troifieme D :lﬁ do
D,auffi telle partie ou parties fera Ty .
le fccond B au quatrieme E. -

PROPOSITION X.

Sivnnombreeftles parties & vnnombre , ¢ v antre eft les
me[mes parties d'vm autre 5 aufli alternement tclles parties,
ou partie comme eft le premier du troifie/me, le fecond fera
les mefmes fmm’es ok partie du quatrieme.

Cefte propoficion fe peus facilement comprendre parla pre-



‘ ErtemMENs D’Everipe,
cedente & parlat6.'du g. Et faut notter qu'il eft entendurant des
parties furabondantes le tout come dg celles au deffouz dutout.
. PROPOSITION XII. e
Sicomme le tout eft au tout , ainfi eft le fouftraict an fouftraift,
auflilevefté au refté feracomme letout au tons,

' CEﬁc propofition fe peut entendre par la 19.du 5. Mais Euclide -
ff"b{ t.'u.’

expofe icy & és trois Xropoﬁtioqs {uiuantes que laraifon des
e 15 nombresI'vnal'autre naift dcla fimilitude des parties.

b Bomps

% f;u - Soitdonctout lenom- .

ar <c 44 bre ABatout le nombre )

‘ E
ngf tpLC D commele fonftraict a T rrrrrr— L
hevy 3e45 E § au fouftrai® FDjaufli —~ b3

Hdewrleforefte AE ferademel= " 7" T D

Eouy 3&}3’/“1 fouftrai

, ¢ au fouftrait CF.

dix Sen, Ja Y

bt omme it PRUPOSITION XII

W dewne S'ily atant de nombres gwon voudra proportionnam, comme
TUTE Pvr des amecedens eft 2 'vn des fuinans , tout ainfi tous les

antecedens font A tous les fuinans.
CEllc cy & la fuivante font demonftrees enla16. du 5.

SoitdoncA aBcommeC3 A
D& commcE4dF,aufli A,C,E B
antecedés ferontde mefmeaux C
confequens & fuivans B, D, F, D semeem— o ___
comme AaB.ouCd D.ou E
EAF. ¥
PROPOSITION XI{II.

§i quatre nombres font proporvionnaux , aufsi alternement
ils [eromt proportionnaux.

—

we 12 fit L. 12
gm At o A
J}MH:’_ S Oitle nombre A 9
4 eflanr 4 Beomme C i B
frogovio D.aufi Aferad C 8
wel feva comme Ba D, - C
\e bour Doy brois quark fix 6

one 1 it bebptr d¢ D
z“‘y’ Keny 8 Vlwdu‘-ru/r}— .
ﬁ Jorn e fpsn 'd(/ Juq':s Hm/~,?s/ hae
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PROPOSITION XIIII,

s'ily atant de nobres qu'on voudra d'vne part, ¢y antit d'aus Gue 12 foit
tres de Lautre, ¢ qui [e prennent deux & deux en mefige o beut Ioy

. o , : . v wavh—-
vaifon, anfii enegalle raifonls feront proportionnaux. ¥ 59

X er 1% W
Oient les nombres A BG 12 8 "L‘::,‘ti dewy
d'vne part, & autant d'au- - A - D T
tres D LPZ deTautre,quifoiéc @ 9 6 2“,"‘:«;: anyf
deux enfemble de mefme rai- B e L e fof3 “ 1‘7
fon a deux enfemble; Cleft 6 4 f;"‘f 90
{ciuoir comme Ad B anfiD G —- y AR I te bous

L, & commeBd GainfiLiZ. Aufﬁ(oﬁ.,ant lesmoyens B & Lf““\’““’
iceux feront en raifon egale proportionnaux:c’eft  dite comme 1}‘3“‘“:‘ .
N . 1y Cy 4
Aferadi G,ainfiDa Z. b x oy
Cefte propofition fe peut demonftrer, Premierement quant 'L * ‘3“,
alegalit¢ ouinegalité parla20. & 21. du 5. Secondement qua.n‘ft':'::""‘ h
4 laraifon des proportions,parla 22, & 23. du mcﬁ-x‘.e‘ lLu‘rS quar} .23 X Jix ' .M‘}
R . e .
PROPOSITION XV. £49 86 apudin .
) L ounr- '}4‘ };‘“f “U
si l'vnité mefure quelgue nombre , ¢ vn autre nombre en me- et o) ‘,2'
(ire pareillement quelque antre;aufii alternement 'vnité me diq~ .
[urera le troifieme nombre egalement, comme le fecond me-

[isrele quatrieme.
/

Oir done Fonicé A mef J5 Laml' &
O1tdonc I'vart mefurang Moforre e e
le nombre B, c6me le nom- A R A 4“::5 '
bre C mefure lenombre D.Ie B Ty L flontees €.
, dy que I'vnité A mefurera le C .oy eyl mas A
troifieme nombre C, commele’ D, il
fecond B mefurera le nombre T TRy o

. . wa..
quatriefme D.Carparlaxz. du E.les antecedens A & C feront pro- opeatedd

portionnaux comme les confequents B D. Ainfi donc A eftant , 4,

Fwnité & comprife quatre fois en B,ainfi C fera comme 'vaitd & g, .ﬂ;:‘
compufe quatre fois en D: Et comme I'vnité A eft comprife trois g3, Wik A
fois cn C, anfil¢ nombre B fera ( comme 'vnjté ) compris troig b compnl

 foiseaD, iy i Bams € Lo
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PROPOSITION XVI.

sideux nombres e multiplians U'vn l'autre, en fone quelques

€ g o gutres , les engendrez dlicenx font egaux l'vnalantre.

(o4 At

o Ecyle peutbien encendre par la premiere | T————
‘f y :{,_Cdclﬁnitgon duz: Carfile ngmbtcl:i 4 mul- ’ -

AB G tiplicle nombre B 3 & il en previent C 125 Ii 3 1
» My, prouiendrale mefme nombre ednultipliant B

A B mul Par A:& te d'autant que A repetant par fes vni-
LS gon te2 le nombre B faict autant que le nombre B repetant par fes
A s o Avhitezle nombre A . :

b gl pav B, PROPOSITION XVIL

i

$i v nombre multipliant dewx nombres en faict quelques aue
tres, les engendreX dicenx auront la mefme raifon gwont les
smultipliez,

. . A
Oitlenombse A B multipliant

o ﬂ‘sle nombre BD & le noix’nbrc 1 x
g feible o B o0y A et (o Iy F 1 12 E
N ,&le prouenu du premierfoit .
fe b0~ E12, & leprouenude lautre foit .
by, (2o F 15. Te dy que le produir Eg2. 2 € B »
t dul (sa,mefme raifon 4 F 15 quele nombre B D 4 aunombre C B 5: Car
fassry_g ) comme on peut recueillir de Ls ig.dw 5.)cs grandeurs quifont mef=
'+ § 4o mes parties de leurs egalmulriplices ( cecy s'entend auffi desno-
“antre. for bres ) ont vne meline raifon comme elles ferefpondent muruel-
47 €. lement: Ot B D eft multiplié par A B 3; B D fera donclatroifie-
< Preduit me partie du produi& E:Et B C eft multiplié parle mefme A B:
2 Jeraa BC fera doncauflilatroifieme partie du produi& F: Ecferalarai-
‘b pvfon der2d g commede 4.4 4.
Wl o5, comme bmoli PR OPOSITION XVIIL
"tn) + an ol o .
wibbipio’ sideux nombres multiplians quelque nombre, en font guel=
ques autres; les engendre{ d'icewx auront la mefme raifon

qu'on: les multiplians.

| S T S Y el kel

CE_ﬂ:e cy eftlaconuerfe de la precedente, car E eft vne mef~
me chofe que B D multiplic A B,comme A B muliiplic B D

-~

&en -
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& enviendravn mefme produi&. Semblablement fi C B multi- '
plicle mefme A B cft vne mefme chofs comme fi AB multiplioit ‘.

C B & en fortira vn mefme produi@®. Cecy {e peut facilement 77+
entendre tant parlaprecedente que par la 26, de celiure. B " :i

PROPOSITION . XIX.

S& quatre nombres font propertionnaux, le nombre qui st

faict dupremier ¢g du quatrieme féra egal i celwy qui fera

faict du fecond ¢~ du troifieme. Et [i le nombre [aick du
premier ¢ du quatrieme eft egal i celuy du fecond ¢ du $772 me
trolficfine ; icewx quatre nombres feront proportionnasx. Hiple par o

SOicnt quatre nombres pro- n . q‘ﬂ,‘;‘ ,::‘u'
4Portionnaux A iBcomme A _ e gt'
CaD.Le produi®tdu premier 9 ,ﬂ’: .
Avparlequatriemic D foit E. Le B 92 :‘:’f .
Ftodu’it ufecond Bparle 5. C .. ., - 8 \ R ’ ; o
oit Z, Iedy E & Zeftreegaux: € —— 12 rmulisgl,
Soitd5c multiplié C par A dont 6 Par 8 far
foit le produift 1 £t' pout &' D et IE v el
quclemefme Amukipliane D, - 72 Plant g quc
a fai& E5 lfera parla17.de E ALy by qua
¢ceftuy comme Ci Dainfila E: - 73 Ae 12 o fas
Mais AdB acfté céme CiD Z - ot e nomis
par Phypothefe; A d B feradéc 96 P L b
commeld E. Derechef Aayit 1 Rombes

multiplié C a fai& I : mais B multipliant le mefmeC, 2 produni@ /<74 4.9
Z: Il senfuiura par Is 18. de ceftwy que Ad Bfera commelaZ, (ermme g
Mais Ad BaeftécommeId E.Ainfidonccomme I3 Z ainfifera ™ Vouge
Y3 E.Iceuxdonc E & Z quifontles produi@s du premier par le (4 adive
quatriemé,&du fecopd parle troifieme feront egaux parla 9. du [ W brirges
* Pourlafeconde partic. Suppofons E & Z egaux. Ic dy que ek et
kes quatre nombres-A B C D fone proportionnaux : fanoir cdme 4. p,o. 5. |
AiBainfiCiD: Dautant que A multipliane C & D £2ik I & yeut st

E: 11 fera parla17.dece liwre comme Cd Dainfil A E. Et pource 4 ‘,f g
e Z & E fontpofez egaux; Hferaparla7.dv .comme C i D ‘V!""h%?
ainfili Z : Mais A & Bayans multiphé Contfai® 1 & Z ; Ilfera |
pariar8.dece liwe comme Ad BainfiId Z : mais CaD a efté PZ‘:;.M
comme Ia Z; lis'enfuiura dongcomme AdB ainfiCiD, & s

‘ ' - H I T
" : ‘Vbug $rvanecve le-

vnbre de "l €
‘/‘l buis 1uk‘-¢§f 71,_ < A
SN Gt by ey RS
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feront les quatte nombyes proportionnaux. Si donc qusires nom:

bres font proportionnawx, gc. -
PROPOSITION XX,
Si trois nombres font proporionnaux ,ce qui eft faict des ex.
| tremes eft cgal dce gui eft produict du miliew. Et fi le nom-
bre quieftfaict des extremeg eft egal dceluy qui eft faict dw

miliew , iceux trois nombres [evont proportionnaux.

“(7,"'_ mul Q Oienttroisnombres propor- . 9

Wiuer P ionnaur Ad B comme Bd A

S fuit C , & foirfai@ D egali B.il eft- '

307 fleufeuident par la precedense qtic le B - .
multiplic. produi¢t de A par C,fera cgal au » 6

wv 4 faitproduié de B par D cefta dire 3 ——
'S er quiau produi& de B par foymefme, 4 :
nuthplie dautant queB& D font pofez C .
av mewd €ZAUX.

wit. 36 Bourlafeconde partic,la xﬂcﬁne demonftration fc fera qu'éa'
lafeconde partic dela precedente, :

. PROPOSITION xXIL
Lesnombres plus petits de tous ceux qui ont la mefme raifon
asec icenx, mefurent egalement les nombres qui ont la mef=
me vaifon, cefl & [cauoir Lantecedent Lantecedent ¢r le
confequent le confequent.

S Oientlesnombres plus petits )
CD & EZ enla raifon dénec I .

desnombres A aB.Iedyque C C+=—— D

D mefurelenombre A egaleméc T
X comme EZlenombre B.D'au- E ,—~—i— Z
iy el que par lhypothefe cesnom- A : —
vy bobres font proportionnaux , fra- B 'l
b. ry#»0irCDAEZ commeAdB & L
ymorsiqentre cuxauflicomme CDAA | 2iniEZ 3B Iceux CD& EZ.
# 98¢ plus petits, font la pactic-ou partics des plus grands A & B parla 4,
Z- afl.deceliyre: maisils fontla melime partic par Lea1. definition de ceftuy, .
Jureva & nonles melmes parties: car ft C D & E Z eftoient couppezen
rf“i’:“mcfmcs pactics, ¢'cft d f5auoit CD en CIID,& EZ ca ET,TZ;
L2 n«,fm {e Cmtk,qu“l- .86 ’ v

——— o ——— e W -

v -
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leuss parties derechef CI & E T auroientI'vn 4 lautrelamefme

raifon que CD 3 EZ. parla'ts.du 5. Etparainfine feroient pasles -

minimes, c'efta dire plus petits de cefte raifon CDAEZ, Pay
ainfidonc C D & E Z font partic d'iccux A & B parls 4. decelinme:
Erpar confequent par latrosfieme definit. de ce mefine ils mefureront
les nombres A & B: Et egalement C D antecedent mefurera le
mefmeantecedent, comme E Z confequent mefurera B confe-
quentparla 21, definitionde ceftwy , c'fta dire le plus petit des deux
frcmicrcmcnt propofez mefurerale plus Fctit desdeurautres &
e plus grand d'iceux deux premiers , mefurera le plus grand des
derniers.

Fautnotterque ce theoreme ne fe peut demonftrer parnome
bres en raifon multiphce , d'aurant queelle produit toufiours I'vai-
¢é auec vn nombre co fes minimes parties: Ainfi donc 2 &6 com-
bien qu'ils foient minimesde 1 & 15 de mefmeraifonls ne les
mefureront pas pourtant : parquoy ne faut point eftimer quen la
raifon multiplice les minimes foient pris pour nombres:mais tane
feullementen raifon de nombres, icelle n'eftant pas fimplement

- des nombres d' Arithmetique : mais elle efchet entres les quanti-

tez continues & diferetes , comme auffi (2 conuerfe.

Cecy foicauflinoté enla fuinante & en quelques autres qui

. taicteront de telles raifons.
PROPOSITION XXII,
§'il font trois nombres, ¢y antant d’autres, les deux pris-en
mefme raifon: ¢ que leur proporion [oit pertarbee , on
- meflee : aufii enraifon egalle ils [eront proportionnamx
. 6

(vmnu.»ﬁ'zg
. . -A * A quabre- 4ir
Oient trois nombres ABC 4 U Rewf o fiy
&autrestrois D EZ Jes deux B mesemememea 78 x
f . A s B anl ¥ v P
ris en mefme raifon mais d’va 3 . watrl, a vy
ordre meflé | fganoircomme Ad 1.',./_. Dosn o
BainfiB 3Z, & comme B con- 12 . &”w;“:‘
fequentd quelgue autrechofe C D . . v
ainfi foit quelqueautre chofe D d i 9.
E antecedent. Iedyquenraifon  E
cgale AcftiCcommeDAZ., | 6
: ‘ o A weaneuilfieay

- Cecyferappported laxj.ducinquieme , & parrantic n'ea fes
» 2ay autte demonftrauon.

. Hi )

,a‘

)
4
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PROPOSITION" XXIIL, -
Les nombres premiers entre eux font lés plus petits de tous cew
qui ons la mefme raifon aucc iceux.

J oo QOlent les nombres pre- 6

Venk qurImiers A& B.le dy quils A

6 <+ 5 font minimes en leur raifon. § .
esranr— Que s'ilsne font , foient (S'il - B e cmmmeee
nomire oft poflible) donnez des plus E e |
Prémiert oetits en mefine raifon 2. € m————

" (77uoir CD. D'autant que C & D — .

 avars DD font mitumes iceux mefureront A & B qui ont egalement
fuinirq, Ve mefe raifon ; c'eftd fcanoir C antecedent mefurcra A, &
Eu. 4w D confequent mefurera B par la 11.de ce lisre. Dont s'enfuyura
tnq que Cmefurera A parautancd’vnitez que D mefurera B, Soient
- ferunt jeelles vnitez E : Puis que C & D mefurent A & B par les vnitez
s d'as E:Le mefme Emefureraiceux A & B parles vnitez dricenx C &
F““"; o T) parla16.de celiure. Car E par C produic autant que C parE:
'"7"“ “Xceux donc A & B ne feront pas premiers puts qu'ils font mefu-
ivn Ew ¢z du nombre E contre [hypothefe ce quine (e peut faire: A iceux
yasfon enGODC A & B premiers entre cux ne fe peuuent donner nombre
veax (o plus petits ayans lamefme raifon auec iceux. .
e fip la Aty .
PROPOSITION XXIIIL
Les nombres plus petits de tous ceux qui ont la mefime raifon

aueciceux, font premiers entre eux.

‘

i/ Oient les nombres plus petits de fa 8 o
d‘*f‘_&f: raifon donnee A & B. Ie dy iceux A
AReA e fhre premiers en eux.Quess'ilnele font, - s
/- 44 foit donné le nombre Cquiles mefure, B e
" T sileft poffible. Aurant de fois donc que r
7 A4l € mefurera A foit eftimees autant d'v- C
riuesralygiver en D, & autant de fois que lemef: D

i/ nefe me C mefiurera B autant foient eftimees E
eab faind'ynitez en E : doncques C multipliant D fera A, & muls
;" S ~tipliant E fera B. Si c?onc C multipliant D fait A &B; A d
o B feracomme D d E par la 17.de ce liwre , lefquels font moine
,”?;E‘,“drcs que A & B (venquils font multiplicz) & en la mefmg rai-

g Cemme “;: a fin? ptfves Un nth&r;_,z/“;/q; Ferrmine 2 1V , v .

o -

e e r—— e 2o




LivrE SEPTIESME, Y 4
fon( contrel'hypothefe) Ce quine peut eftre. Parquoy il ne fe
pourra donneraucun nombre qui mefure 1ceux A & B, & pour-
tant ils feront premuers entre cux. .

. PROPOSITION XXV.
si dewx nombres font premiers entre eux,celuy nombre qui me-
[ure Uvn oulautre diceux, fera premier auec Lautre laifié,

-~
g ponda
a Lawsl

4 SOicnt les deux nombres pre~ o
micrs entre cux A &B defquels &

Iva fcanoir B foit mefurd de C. Ie 6. freup bic
dy quelemefme Caurefté Afera B
C

. N Incfurer b
ptemicr : Que sils ne font pre- 3 Puive § 2k
miers entre cux foit vn autre no- e n e ay ta
bre D qui les mefure. D'agtant D : i fera prorn
que par Fhypothefe D mefure C, & C mefure B, Il s’enfuiura pas bre pre-
L premiere commune fentence de celireque D mefureraB:Orle mef-mics 4

. me D mefurc 2uffi le nombre A, lenombeeB le nombte D me-vze ?_{
furera doncI'vn & L'autre {gauoir A & B: A & B ne fetrouucrong 7+ '
doncpas eftre premiers comipeil a efté pofé; cequi ne fe peut 5““ i
faire. Parainf e nombre C mefurant I'vades deux Aou B fera ;::::
premier d lautre haifl¢é, - . dem b paiv ens

PROPOSITION XXVI, Paiv quigt (o

si deux nombres font premiers a guelgue autre nombre,celuy 7 &
qui fera engendré diceux fera aufii premier ay mefme.

Oient deux nombres 2 8
A &B vn chacun pre- A-- ; B 0
+ miersd quelque autre nd- G , 5 e
bre G, & dela multiplica~ g oy, & 6‘
tion delyn parlautre foit D Sin? preas
produi®D: Iedy quele D z A

mefme D ferapremict au mefme G. Que ficela n'eft, foit quel- & noms
que nombre E quimefure. sl cft ppfible, iccux D & G, Parcedix qus
aufli que E mefure G f'vn despremiers A & G, iceluy E fera pre- ¥p+ 2.4

micr audemeurant A parla precedente. Et foient autant d'vnitezfem
en Z que E mefure de fois D, parainfi E mulipliant Z produi& 4+ /o
Je mefme D : mais parla conftruGion A & B font D. Si doncce mulspl
) Zl:i eft fiy@ du premier A & du quatrieme B eft egala ce qui eft :‘,‘”";::
i dufécond & woifieme E & Z ; Uferaparle19.deceftny AQ R, ", 00
i - ' K i, o 4:.“_ Bfos S

s{;_»n double- 1':7‘-': i}"“‘ B

Al Javont preaiagy 430



ErzMeENs DEvcirLIDE,

Liwancomme Za B, Plus veu que E & A ont efté denionftrez eftre
fn vomes premicrs; Hs feront aufliles plos petits nombres de la raifon don-
Qoo frese ncc{}mrla 13. deceliure. Le nombre A mefurera donc Z ainfi que B
Yoo d emefurera B parlaz1. decelinre. Mais le mefme E mefurele mefme
brouse m G quia efté pofé premierd B : Il s'enfuigroic donc que E mefu-

hujour, . " : A

-y reroitles deux G & B qui ont efté pofé premicrs,ce qui ne fe peus

&ntrt?faire. Iln'y a donc point denombre qui mefure G & D, parquoy
premior ils font premiers. ’ o '
inuthipq dhacun «bur PROPOSITION XXVIL -y

Ronble fergay remce . . :)

A o bl ~Sl Zeux ﬂOMbYCIﬁ”"FN’th" entrenx , ceiuy qm fﬁ cngendre

o> matidde Pyn dicenx [era premier a-Lantre, + - :

phe, e oy : o .

a fom Vede . d b S, . .

ke “FL.“S(?K:‘\: deux nombres premiers 3 4 4 o

hon o rdodd|'vnd lautre A & B, Tvn diiceux A B

¢ #id? defganoir de A foit fai@k G:ledyque - a

aprop-23 G éft premiers 4 Pautre B. Soitpofé G -

4 fvi~qD egald A. D'autant que A eft pre- 3 4

s womiromier 4 Bfemblablement D{egaldA) D em—eu . -

‘gz’:)‘;‘}afcm premier aumefme B.Deux nombres'donc fzauoir A&D(qui

[y

L, plap e JONE premiersa quelque autte D Jfont G.Donc parla 26.de ce linte.
He , maglengédré diceux foit G,fera premier au mefme B:Car G eft fai&
Aa o man. de la multiphcation de A par D egaux,qui eft le mefme produi&
tre gyl que celuy qui-cft faict de Igvn driceux, fcauoir de A multi;lié par
X[lqus foymeline. Sidonedewx nombres, ere. . t
;_("flvo/-lnm. 7_7‘, gg., Fasidroid fdoplemcns _ -

v qua doix fois w'ng PR OPOSITION XXVIIL

faitans dix af premicy . !
Lfegt ~ Sideux nombresa deux nombres fone premiers tons deux en-

P gvad femble al'vn ¢ a Pamtre s aufiiles engendreX d cenx [erons

I 04D premiers entre eux.

’5'!:1'/::2 Oientlesdeuxnombres A& B A e

o~ tey iG& D, fgauoir A%B aG & . [

nofed g A& Bd D, premiers entreux: Iew B e

[« 27 'dy E & Z eftre premiers eptr'eux. 1%
reriet 4 T'autant que les deux A @B fone E

;’wﬁ“: :b'iﬁcmicrs 4 quelque autre G, celuy 2

| 4—-2;’ ;lui.fem engendré d'iceux,{gaucirE G w——

N e 7 ferapremicrau mefme G parla 26, 4

s s 4 dece hwre, Semblablement pource D s
,‘m.m,;: [c A&B I_'ong premicrsa D, auflt © 8 ;
- 4 v U:éa&rcxr_ucm D par lamcfnepro  Z ety

B ’ .
1 longend ! Ve 2 ¥ guatre gt gL

W $rony 174 umr n‘,«' ¢+ 1L Jera pPromeer Y Vk‘l‘v




- Livee SzpTrEsMme, £8
pofition. Les deuxdonc G & D ¢ftans premiers 3 quelque antre E
font v copofé dliceux,c’eft d fcanoirZ qui eft premierau mefine
E par lamefine26. de ce liure. Si done dewss mombres adesy nombres ¢e.

Sla

“SOic’ﬂt'deqz'rldlmeesA&,Bn g e

fera premicr d A par ls mefne prop.

51 deuxnombres fomt premievs entrétux | anfli tous a?:‘;?"':

PROPOSITIGON XXIX. .

$1denx nombtes font premivrs entre eux, €5+ multipliant vn

chacan [oymefine en engendre 714&[7:4'\(71 s ceix qui feront

* produicts dicenx [erons premiers entre eux.Quefiles nom-

bres propo(€X- au commencement multiplians ceux qui fone
produitlsenifout d'autres, icewx anfli fevont firemiers en-
:.tre eux. Bt toufionys enuiron bes extrenves aduiendrala mefe
mechda.', R T SR SR A..' T

premiers. lefquels fe multic, A ey

pliansI'vnlantre facent G&D: .~~~ 9 .

" maldplians’ derecheéf les pro- ‘G et s
duilts facent E& 2. 1edy G & - o ap . .o L th 'llg:,.'c‘
D eftre premicrs,, comme auffi  E = i o
E&Z. Dauaantquelenom- .. . 4. .. :,:/ﬁ.’":,"'

_ bre Geft fait de I'vn des pre- B e, R e
miers A &B,iccluy fcrapremier . .. 16 . ¢ yooq ‘t:;
dlautre B parfs a2y decelinre. Bt D i o
femblablement. parce que. ke . . 64 o - Y asforie
nombre D eft faict de B iceluy Z ; ‘ Yanie-

‘ Les dcmrﬁoéiﬂ_g_@ﬁn& Gagbr
remiers ‘aux deux B & D, fcauoi va & lapme dTvn 8371

‘cmlcrs' F‘T ld e mudipive
-t
oursfi A& Bumulnplins iceux B &Z produilent (e prer

*" dlamtre; Le 'hombre donc qui elt fiict des premiers A G ca-¥* 2.9,
uoir Eﬁcm femmier'd' Z qui &t faidk des &P

cedente. EtmuE p

" quelqugs nombres,iceux produicts ferant trowrezpremiern (elon fer ond
ke deman/tracian de L prece

e. Sidonedeux nombres ¢rs. flwe gvmmd 4a
'y T N e S T C L quabe o fiire
: , T1ON 'YX ‘ e e feromd
... BROPOSITION XXX, ool
- . o . 3 ¢4—1w
femblemenrleront premiers avee Ynchacun dicewx. Et fi g v 25
tous'dewx ¢nfemblement & quelqu'vn d'iceuy fone premiers musp)
entre eux, anfii les nombres gui (ont pofeX an commence=<'1cr pe
mask, (ont premicrs enive eux. c g feebe Terete
e ¥ ijij bromiem on pler

. T4 i nes fons ot
£ 1"!!»(41?2:“4, Casmme pary Cond
. LI Y foipn tmnibiplion Cun par o

a2 3 e’ A, %



EremeNs D'Everrnd,
Oient A B8 BG premicrs , - 'y
Scntre cux.Iédy ﬂtxclc tout’ e}
AG cft premicr a I'va def B
deux , comme i A B, Que yp=- .
' g“'ff s'ilne beft: Soit quelque ad- MR EI -
bcakiin re nombre D qui les mefure: D'autqnt que D mefiire le fout
M iloie oG &g fouftraict A B il mefuresa auflle fefte B G gare 2, com-
mune fentence. T cllementque A B & B G ncferont premiers(con.
tre Phypothefe] ce quine f€ peutfaire. Pour le fecond pofons le
" tout A G- eftrc premier 4-A-B: Tedy'A B 4 B G'eftre premiers,
8'ils ncie font, foit D quiles mefure; Si done' D miefure les'deux
A B & B G, mefurera auffi letant A G mais dmefurgaufli.A Bs
Donc A B & A Gnefont premiers ( contre ce'qui ¢ft pofé) car
oy lafre P tes mefure ; ce qui eft abfurde. Parquoy ilny aura aucun nom-
i brequimefurc AG & A B, il eront doncpremicrs, T
P PROPOSITION XXXI. . - .
Tout nabre premier eft premier a tout nébre qu'il ne mefire P,

Ilenombre A eft premier & nemefure - e
’ 13- Iedyque A3 Blont _‘%rgmicrs: S'ils A w——
nelc Tont quelque ngbre G les melurera, 12 :
Premicrementdonc GmefurcraA; cequi - B e,
nefe peut faire , parla12. definitiondecefty, G
CarfiGeftegala A, ilncinefurera pasB que A ne mefure pas-
par [hypothefe : Lny aura donc aucun nombre quiles mefure, Eg
-parainfi Aa Bfcrompremiers. .. - Lo :
© 7 .- PROPOSITION XXXII,
* Sideux nombres f¢ multiplians l’)m Lagitre , en font v antre
Etquelquenombre premigr mefure le produiét driceux, ice-
luy wefurera anfii Cvmau b avire dicenx: qui ont efté pofi_
au commencement, . . Sy

o
G-

5 e~ Q Olentdeux nombres A & B de la mul- é

nombie, W Juplication defquels it Produit G le- ' B eemmemtmamnr

omme 2. quel {oit mefuré par. vn nombre premjers ¢ yy .

o § farmdD. Ie dy que D mefureralva diceux Aou. G-

iphans lwB. S'il ne mefure A, D & A feront pre- -

Mbye wmicr:(]‘rla precedente. Autant de fois que

‘ont-enanD) mefurera G, autant foient &’vnitez en E: V— f- 2 S

rgzzsbboncqucs D mukipliantE i@t G,comme  E cemsmaamiems

U’W 'y“’ pombve. prernven-le, mufore commes 3 # m‘ﬁ"“ '
va © lun o lawher dov camps qped onnefbe fofen s Comminim
Crmme 2 ow O Mais e’ porsan— oefincy 2 T‘”uh’f%*"
2 A riforern Ay, - ' )

..’

-D —-—--
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A mulipliant B fait le mefme G par bypothefe : Les-nombres
donc font proportidnaux fcauoir Ad D comme Ead B par lg 19, <{Acbews
dece linre: Car ce qui eft fait du premier A & quartrieme B eft <eprptica
egalace quiea»fai& dufecond D & woifiefme E: mais vea , 7
que A &%nt efté monftrez premiers, iceux feront minimes de = " F

- leurraifon [mldide ceftuy. Et partant mefureront iccux B E ega- ferkons

. A onbe
lement par la a1. deceftwy, ceft a fgavonr Pantecedent A mefurera i, .,

I'antecedent E; & leconfequent D mefurera le confequent B , 16~ deus .

quel B eftl'vn desdeux A & B qui eft mefuré par D, #4 Tt puily,

N o : ) wy’aow'd ond-
PROPOSITION XXXIII, ’éﬂr'/" lwh'{:
P - agand- 34‘4

_Tout nombre compofé féra mefuré de quelque nibre premiri”w,‘;fr':‘:

SI lengmbre A eft compofé, ilfera 27 ' 1:.:" Pahe
*JIniefuré de quelque nombte parls14. A Gy a
* definition, Et foit de B, lequelne (oit pre- 9 ’
- ‘mier, il eft certain qué quelque autre B me————— trfe,
" nombre(comme G) mefureraB: Iceluy - 3 - Fefurey §

G fera doc premieroun quelqu'vnleme- G Lk g L

el finalement fera mefuré feulement par I'vnité, & :
ceftuy cy fera premier : carles nombres entant_gue nombres ne

" fediuifent pasinfiniement. Doncparla premieve commune fentence’

“de celiure , ce nombre premier mefurera A, Tout nombre compofé

donc.

PKOPO§ITION XXXIIIL

Tont nombre on eff premier , on quelque nombre premi?r’ le

mefure. .

mais le compofé eft mefurd par quelquenombre parls pre-
cedente. T outnombre donc ou eft premier ou quelque nombr
premier le mefure, .~ 4 :
° . .

» Gl
D'Autant que toutnombre ou cft premier ou eft compofe: zﬂ"“
D s

e/n‘-wik
| deq .
PROPOSITION .XXXV.

- #flans donmeX autant de nibres qu'on Ygudra trouuer losplus
. petits nombres de tous cenx qui auront 4 mefine raifon aue
- icen, : '

Hy



ELeMeNs pEvcripe,

SOicnt propofez trois nombres 5
A B G defquelsil fanztrouner A
: les minines en leurs mefmes rai- 8 S

: fons. Sils font premiers, nous B eemmereemm——
auons ce qui cft requisparle 21, de - 12 .
¢i liure, S'ils ne font premiers foit G =ememmcemsens
Jeurplus gride mefure D:En apres 3 .
-autant de fois que D mefurera E e
iceux A B G,autant foientd’vnitez 4 »
aux nothbres E.Z I Pordvecftant Z ‘ D
gardé, D'autant que D mefure 6

vnchacun A, B, G, par les vnitez 1
d'vn chac‘rn . 2,1 il senfuiura T

- arla 18.de ce Linre que les engen- K M
;[;V&':’g Ic’lrcz A,B.G, auro‘nqt lamefm§rai- B A -
K ! Aqn; fon queles mukiplians EZ1: Icdyoutre plus que ctux ey fane
;M' f les minimes de laraifon despombres AB G. Quefion pouueit
::[- Q;M) ? donner des nombres plus petits de mefme. rafon, foient iceux
hee wden ;4’1‘ ]E L, lcggucll;";mrci mlo‘yen n:;furcrc:int egalleincnticeux ABN?
ol ar la 2.1, de celimve. Qu'ils les mefurent denc par les vnitez de M;
;:M,h,gu_‘s!; f:_o'nugrfemcn; auffi M mefurera iceux A BPG par les vnitez de
liow yutelle T K Lpar 416 de cefiwy. Mais veu que T multipliant M fai&t A, &
chu gk -femblablemcnt E mulnphant D £ai&k le mefme A, il s'epfuinra par
" 7 laxg.decelinre que ce quieft faitdu preniier E & quatrieme, D
. fera egald ce quieft fai& dufecond T & troifieme M : Eg pone-
tant iceuy mombres {eront proporrionnaux , fcauoic Ed T coma
me Mid ? : Nilaxs E le)ft pl?fz plus grand que ’lr >lenombre M fera
- doncplufgrand que D; Ecpourtant M ferala commune mefure
. d‘lccupx A%! G lacqluellc eftplus grande que D quiauoic e.{%é polé
.~ -plus grand , ce qui eft abfurde. Il nefe peur donc poine trouner
: de nombresplus petitsque E ZI-en laraifon des propofez 4 BG:
- lefquels EZX pour ceéfte caufe feront minimos de la mefme raisd.

PROPOSITION XXXVI. -
Deux nombres effans donneZ_, trowmer le plus pesit nombre
. 1u’ic;i¢x mefurent. T o

XA nsm 1 eft certain que guand de deur nombrésineganx be plis petie
’:?. ¢(’n/m]mcfurc’lc plus-grad,ceftuy cy fera le.plus pcn'etgln?ombr%'lx\&xelré’

Meornes diceux: Car sily en asoit. ya plus petit le plus grand nambre-
e ﬁ"L {,’&Mw endve "o :




 ———— e o
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mefureroit le plus petit: Ce quieft impoffible. :

Mais files deux nombres AB pro- 3 4 3y
pofez font premiers entre eux, ils fe~ A B e i pl o
1ot les plus petits .en leur raifon par la : 1% T Nembre 4
13.7 Ecpar ainfi celuy qui fera fai® G = Hifusen
del'vn par lague G fera mefuxé de e B AR

- Yvn & de l'autre, & ferale plus petit I ——— ,f‘:./ 3“"
mefuré defdiéts deux nqmgrc;: Car 4 § ,..,y‘._:g e
sily enauoit vuplus petit commeF, H p Mulbiplien
iceluy eftant party parlesdeuxnom- - o 2 3 Befpvodusg
bres propofez A &B,donneroit deux Z — E ter narnie

: hor:
autres nombres plus petits que A & B & qui auroient la raifon 4e845
driceux propofez parlatg. de ce liwre. Et parainfiles mefmes pro- gu: <4
pofcz neitant pas les plus petits en leur raifon , ne feroient poing enime.,
premiets entte eux : ce qui eft contre lapofition. Que files pro- %>+~
pofez font compofez comme H P, foient parles plus petits nom-

. bres en leur raifon’ comme Z E par La precedente. Le produit du
gremier H multiplié parle quatrieme E fera e au produiét du

econd P par le trofieme Z parla 19 . dece linre. Et fera ce produict

_fcanoir I mefuré des deux nombres propofez & trouué minime.
Car il y en anoit wnplus petit, iceluy eftant party par H & par E,
‘ou par P & par Z ddnerost des ndbres phus petits quiceux quarre
nombres. Tellement que Z E ne {eroient pasles plus petits enla
-mefme raifon de H P:.Ce qui eft contro 1a pofition. S1 donc denx
-nombres font premiers entre eux, le produictde Lyn par fautre
ferale nombre mefuré des deux. S'ilsfont compofez, le produict

-d'iceux par lewrs minimes, en mefme raifon, fera le-nombre
cherché, quifera mefuré des deux compofez : Ce produit s'en-
tend dela multiplication du premigr propofé auccle fecond mi-
nimé , & dufecondpropofé auecle premier minime; felon I'ox
dre de quatre nombres propornionnaux, -
: *

- <
PROPOSITION XXXVII, .
Sideux sombrés mefurent quelqme nombre , aufiile plus petie
quiceux mefurcrom,me[ineml!m‘eﬂn'e. Z .
Oient deug nombres A & B quimefurent G -D
T;?Iggu%;_usﬁum G D, & qui me 6
aufli E minime produict deux mefmes, Iedy E

?pj. E mefureraaufi G D. Quesilnele me- 2 1
-fure il enTera partic ou parties par 4 ¢.duw 7. A = B s

s



. d. .[é E:l.xl:fnucs! p'Everipne,
Soitdoncpofé quilmefure de GD, le plus grand nombre Z p
delaiffant G Z moindre que foymedncPE.'Dg'autant queles denx

A & B mefurent E, ils mefurerontauffi Z D qui eft mefuré par E

paria premiere commune fenvence. Mais ils mefurent aufli le rout G D
par 'hypothefeils mefureront donc le refte oufouftrait G Z par
la 2. commune fentence qui eft moindre que fe mefime E, lequel E
auoit efté pris pour minime : Ce qui nefe peut faire. Par ainfi
donc E mefurera GD. Si donedewx nombres, ¢re.
PROPOSITION XXxVIII

Pluficurs nombres eftans donneZ trowuerle plus petit wombre
lequel iceux méfurent. S

ia feil.gen Oicent trois nombres propofez e

oo ip{. NV ABG,prenonsparla 36. dece lim. D E
(popopihsm YR ROMbre minime que A & B me- Z
e fiitent; & {0icD. Si le toifieme G 3 4 6

?ﬁmp\c@ggg_uﬂi D, nous auons ce qui A == Bowme G -—mme
Jaren 4o, “Clkrequis, & dy que D cftlc minime. Q;:c s ne Peft, en foit
o firop. 34 S0DNE QUE qu%utrc plus petit comme E lequel tous les wois
v ’ 7 " AB Gmefurent: D'autant que A & Bmefurent E, & quelesme-
o oo fures A & B mefurent auffi D, ceftuy cy cftant plus grandque E.
ne peut donc eftre minime, ce qui cl{ contre la pofion.Le nom-

peac . bre E n'eft doncpoint plus petit que D.Mais file wroifiefme G ne:
70. %o, So mefure point le mefme D, foit pyis vn nombre minime que G &
L ples et D mefurent quifoit E. D'autant que 4 & B mefurent Dils mefu-

kemore geitrerdt aufli E (que D mefure) par L premiere commune fentence. Les

inefurcnt grois donc 4 B Gmefurent E ,lequel par ce moyen Ie dy eftre -

e+ Tmoominime. Que silnekelt, enfoitpris vaautre Z moindre que E.
Q-.]qilh(l)’autant que A B & G mefurent Zles deux A B mefureront le
Jomt sin Mefme Z. Etpourtant parlq3y. decelinrele minime D (que A B
me avw - mefurent) mefurera auffi le mefme Z: Dravtantaufli que G & D
nomb P mefurent le mefme, & parla mefine 37. le minime mefaré diceux
rad oty D, qui eft E mefitre auffi Z & que Eeﬁ‘?lus grand que Z, il
{emmer “yenfuiuroiy quele plus petit feroit mefuré du plus grand, ce qui
T30 Gtk peut faire. Le minime donc mefuré des crois A B Gfera E.
" Parfemblable progreflion‘e ferala demonftration de tous autres
nombres propofez. Ques'ily a encor vn quatrieme ndbre quine
‘mefure E:Ilfaudra trouuer par la 37. de ce irmre vn minime qui foit
mefuré de E & du quatrieme nombre, & celuyliferale nombee

defiré. Ecainfi detous autres nombres fuidans.

Fix nv SsrT1esME Liveey
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LE HVICTIESME LIVRE -
DES ELEMENS DEVCLIDE.

PROPOSITION I

Si tant denombres qu'on youdra font continuellement propor-
pionnaux ; ¢ defqacls les extremes foient premiers enféme
ble,ils font les plus pesits de tous ceux qui onsla mefine
. "raifon auccicenx, g
SOicnt quatre nombres ABG D A ] ‘ G:;T,t’f /S
continuellement proportionnaux T
. defquels lcsrcxtremcs A&D (ou:n; 12 f: Jﬁ: .
5 temiers enfemble, Iceux quatre nd- B emmmmmem € w —_—
i gres fontles minimes delaraifon d5- ‘18 o7 pley = =
‘l nee. Silsnele font, foientdonnezde G 12 Crwemen—
lus petits E Z I T lefquels veu qu'ils 27 27 vt.@_,_
l1:ont fuppofez eftre enla mefme rais D Pgape g
fon que A B G D, ils fcrontegalemér £ _ﬂ_.‘(*t:-—&_\%
parlarsdvy.commeAiDanfiEd Z bt =
T. Mais A 3 D font premiers par I . o M“_\‘

Yhypothefe, & minimes paglu2s. dv T “se Pf'-rk —_—
7. Ceux cy donc mcﬁuerox?t E T qui ontla mefme raifon egal- pua. ,.,,-.,-:'\‘._
lement, par le 21. dw 7. 1l senfuiuroit donc que les plus grands deiem T s,

mefurcroient les plus petits,ce quine fepeut faite. A B G D font %4;:-‘*

dodc mitimes deleut raifon en cefte muktitude qu'ils fonr.  enp ,nte, "~ ——

‘ S o fake d‘\

. i . . . "’uw &_\\

- . PROPOSITION 1II. © N phoy —

e

Lromuer aurant de mombres qw'on Voudra comiueﬂemé’cpr&;:“ -
" portionnanx minirges ¢n la 1aifon donnee, 5 '&\,\
portionnanx minirges ¢n laraifon donnce, ;;%‘"f’(-‘.!”f,” =
v “- - \
4 b YU
7 by D e o ot ;‘?\“9‘
MJM anee! %y“h‘b\ - -

o T EE—_ =



EreMeNs D'EvcripE
>

, Qiten nombres minimes la rai- a7
' fontlonnce Ad Bparla 35.duy. - 09 Z ——m
Et A fe multipliant foy-mefme face 3 G == 36
. G,& Bfe multipltant foy-mefme fa- A —— ] —
e ”':A,"- ce E.Auffi A & B fe multipliansI'vn 4 Do 48
,,.,’y:’,v;’.: Yautrefacent D. ledy quu GDE B =~ 16 T e
sni prcadofontles minimes dela raifon dop- S R 64
» 4ou pee.Que finousendefirons quatre, K -——

des 2eo~p multiplians G D E face Z I'T, & B multipliant E face le qua-

bes connnadyhefine K.1ceux aufli Z I TK ferone quatre minimes en la rai-

lement v gon de A 3 B. Mais d'autant que A multipliant deuxnombres A

”{n’"‘"“% & Bafait G & D, ilferaparla1r7. de7.comme A & Bainfi Gd
" 4 “1;}1’ D: Etd'antant que les deuxnombres A & B multiplians B font
1"’"' ts » D & E,ilferacomme AiBainfi DA E parls18.du7. GDE font
& “9:“' a:d_onc proportionnaux. Ie dy aufli quil font minimes : veu que A

Z:; Mm‘: & Bfont minimes , ils font aufli premiers parle 14.dw 7. Pource
[ ’:Zgu(ﬁ que fe multiplians euxmefmes ils font G & E,ceuxcy feront
entee ay, 7} PLOMICTS parla 29.dw7. Ereftansles exeremes de G D E, les trois

(o3 fenr- VasG D E (eront minimes des nombsesayans la mefme raifon amec -

fiovg s Dax ICCUX parlaprecedente .

e, (oy ‘lﬁcSccondcmcnt, dautantque A multipliant G DERIQ ZIT,

Yy hernbre,- lerapariary.dey. commeZil& IAT comme GaD & Pa
g tm frreneE. Outreplus dautant que A & B multiplians E font T & K, il
Sy frav fcrafarlaxs. du7. AdBcomme TaK:mais ZaI&14i T ontg
wr muld' eftémonftrezcome AdB.Z1 TK feront done propostidnaux:
pleatim aw jls feront auffi minimes enlamefme raifon. D'autantque A& B
| mpml font premiers, iceux multiplians les produiéts G E ont faict quel.
ol -fues autres nombres (cauoir Z & K: Ceux:1d auffi ferGt premiers
Ly ‘:sz par ls feconde partiedela 19. du 7.comme aufli les extremes des
font eug, 3 Quatre ZITK : Ceux-cy donc{eront tous minimes ayanslamef~
W f"‘-":""" me raifon que A d B parls premiere dbce linre. -, .
diiplia frm-Mais dautant que parla 29" du 7. celaaduient toufiours enui-
" Mewiday 3 YORlesextremes, A & B muliipliansles produiéts Z K enferont
" nvaifen—  draurres premiets, qui feront extremes de cing nombres propore
dennte we tionraus : Evpartant parls premieredecelinre tous les cinq feront
f"l"“r""}"* minimes enlame/meraifon. Et ainfiinfiniement.
‘ %,c Hrefulteque sil y atroisnombres continuellement propot-
&.1,,‘!"‘““ onnaux minimes ¢'vne mefme raifon les exzremes feront quar--
| Ynives . rex: Carles extremes detrois fe font de la mukiplication d'iceux
, « & B par cux mefmics, S :

e m— .
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PROPOSITION IIL |

si tant de nombres qu’on voudra font continuellement propor~

sionnaux , ¢z les plus petiss de tous cenx qui ont la mefime

raifon auceciceux lesextremes d'icenx: font premicers entre
eHx, ' ‘

SOicnt autant de nombres qu'on ' t ﬁi;f”
voudra 4 B G D continucllemét 4 K —- P o
ropottionnaux - & minimes en 2 C e 1 "Zk r“
Emt nifon. Ie dy que leurs extre- E e 6 L s ¥ '{
- mes 4 & D fonggaemiers entr’eux. 3 Hewe ., 18 :"'"“ e
Soient, prisdeuxﬁnimcs decefte Form 9 M o— PN
mefme raifon E & F parls 3. du 7. } (— 1y atathe

Tecux feront premiers parla 24.dx 7. '
Puis apres de cenxcy parlaprecedense  ABG D. 3
foient produits enla mefmeraifon KL M N ; Dantant que E

& F{emultiplians font C & I, & multiplians ces produits ils
fontK & N, iccuxdoncK & N fontpremicrs parlezs.duy: Et Bed
‘pource que K & N (exuremes ) font premiers, tous les quatre Z'} . g
K LMN fontminimes de cefte raifon par l premiere deceliwra % 94 I
maas.4 B G D fontaulli propalez { parThypothefe ) minimes dclz:“""":
cefte mefme raifon 4 BGD;Ceuxcy donc font egauxd KLMN, M1 0
autrementils ne feroient point minimes. Lesnombresdonc 4 D ,, o
(egaux aux extremes KN) feront premiers comme K& N.& J:a P
Si imcmm denambres quwon voudra, ¢re. + Cxudent a

© Refiilte que il yaqaatre nombres continucllement pros 7/~ 4e

ortionnaux minimes d'vne mefine raifon , les extremes ferone & Lm ./

.cubes, Carles extremes fe font de la maultiplication des racines W te be

E F parles quarrez C I pour eftre faits cubes comme KN, __ ¥~ 4<%

. . L LY Jern

. . ) . . . < :“‘1" aunee A’, 1

. .PROPOSITION I1I&. B oA minim

. ) . ‘m,-m-t_ut, ,

Rétuns donnees sant de raifons gw'on vosdra anx plus pesits
nombres , trouwer antant de plus petits nombres ayans les
v4ifons downces, ¢ qu'ils /ficm continwcllement propors
 owneus, 3



* EremeNs p'Evcridy,
SOicnt ennombres minimespto- - . 3. 3
ofees les raifons 4aB:GaD A == T == N
& E4Z. Soirpris vn nombre mini- 4 .
melquifoit meluréde B& Gparla B ~— 4~

o , 36-dw 7.Et autant de fois que B me- 2 e §

- — “ri+ fure I, autant de fois aufli A puiffe G —
< méfurer T: Etautantdefoisque G 3

%"“‘.' “mefure Lautantde foisD puifleme- D ——" ¢
it B urer K : Mais E mefure K ou non: 2 K o

V7ot auagy foitqu'ille mefure, & que autant E =
14ey 9+¢843¢ fois que Z puifle mefurer L. Mais s T
'Y oty pourautdne que A & B egallement Z ———1 M

tote b multipliez ontfait T & I, & G D multlphez par vn mefme ont
preccde ~£ai& 1 & K: Et derechef E & Z multiplicz pggvn mefme ont
Hingi 3o FIG K& L ;1 fera parlaty.dey. AiBcommeT4I, &GiD -
nee quetle €OMmMe I1iK & aufft E4 Z comme Kd L. Les quatre donc
?agin gie vesT I K L font avx raifons donnces & continucllement propor-,
rudver, s tionnelles, Ie dy encor quiils font minimes d'autit d'autresnom-
ﬁ:‘n ek~ bresayans ces mefmes raifons. S'ils nele fone, foient trouuez, s'il
ot A eft poffible quelques autres plus petits comme N S O M refpon- -
‘glz:i:”dantvn chacund vnchacunde T IK L. Puisque A 4 Beftcdme
Yor auars Na S,le nombre B (quiacfté pofé minime ) mefurera S parls
i plos qudle dw7. Semblablement ven que G d D eft comme$ 40, le
laatre ¢om nombre G mefurera S. Donc B & G mefurent S qui eft plus petit
":; 3-4 - gue I( quia efté pofé minime ) mefuréde B.& G. Ce qui cft ab-
1" ¥ ¥ furde. Onnepeutdoncpoint donner de nombre plus petits que
mf';:ur:;-TIKLcnhtaifondficeuxAiB,GéD,&Ea‘. . :
prfei. - Pourle fecond, pofons que E ne mefure point K. Soit par le
2w £ 36+ @0 7. pris va nombre M mefuré de E & K. Maistel quetK
veuli; trounciM, telle partie foit] du nombre S & T de N. Or autant de fois
suram Jamtegie E mefure M , autant de fois Z puifle mefurer O. Drautant
Progs¥ontuprue K 1T mefurentegallemencM SN, ilferaparlar8.do7. T &
- ot JeommeNiS:&IakK comrr‘lcSéM.MaiscOmmeTil&’ ) §
ol <aen. d‘“‘a‘ K ,ainfiaeftémisAiB & GdD. DoncquesAdB & GaD fe-
3¢v do yasyyontcomme N d 8 & Sa M. Et parlamefme propofitioncommec E &
L eheily b, ZainfiMd O; (car E & Z meflurent cgallement M & O par
Nemlver, Thyporhefe) Les quatre donc N S M O font continuellement pro-
"”‘f“b“"‘ }wyortionnaux ag'ans mefiesraifonsque AdB, GAiD& Ed Z. Ie
“"“'}"“dy auffi quils font nombres minimes en ges mefmes raifons,
B 2.1y, e silsne le fonn, foient sileft poﬂib[e troudez 2uties nome
: /., Drss plus patits, & foientP R CF. Orpuis que ceux-cy font ez

=~
MJT ‘o fedil et Y o ey dolo yofn MG
t’n mun b frkih ek propovhinsipe - reje ¢
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mefmesraifonsque A B, GD & EZ, & ceux-cy mefme par[by- |
pothefe font mipimes ; Il enfuiura que B mefarera R comme A /¥ 7!
_mefure P, & G mefurera R comme D mefure Cparla 21. do7, 2%
Par ainfi B &G mefureront R.Parquoy le nombre minime I me- ",:
furé de B & G mefurerale mefmeKparla 57.de 7. "“.‘ dr"
Erdantantque I eftdK 3 3 & ., X g
.¢éme RaC,ceftifcauoir A— T —= N — P‘F"f[w;:

comme G a D, Auffi par 4 que AT

vicifitude 1 AR fera com- B o~—-- = 4 8 alhluens
meKaCparls 15.du 7. 2 [ —— §—. R premien
Or I mefure R aufi K G — 1 ”""’sti
mefurera C. Outre plus E 3 § M —- Cm '
mefurelemefme C: car E' D = K areme . 3]
& Z{ontminimesdelarai- - 4 /K ,.."‘
fon d'iccux C4F par ls 21. E =—mme ' 15 o aut]
du7. Les nombres donc K s . O——P, LJ‘,

& E mefureront le mefme Z - . P s o
C. Et pourtantle nombre M minime meflurédeK & E meﬁ:rc-@ i
rale mefie Cparla 37.de 7 : Creftd (auoir que le plus grand me= o0 Sy i
furera Ic plus petit, veuque P R CF font {fuppofez plus perits I
quiceux N § M'O. Ce qui ne peut eftre. Tellement donc que Jureprav
les quatte nombres N $ M O continuellement proportionnaunx le fyer 3
font minimes ayanslesmefmes raifons donne es de A B, G D & produs o
EZ. © treis foiy

ADVERTISSEMENT. hroir, que

T'aychangé les caratleres de cefte feconde demonftra~ 1> 4>

Sure. pav

tion, d'autant qu'en la premiere E eftoit pof€ mefurer K , €7° i_megpae.
' "ty

en celle-cy non. , fro S
S PROPOSITION V., found
Les nombres plansont entre eux la vaifon compofee de leurs +vois 5
oA - T
SOient les deux patallellogrammes A B owze”

A BCD & CGHE cquiangles: I l """I:"_::
Silepluslong cofté del'vn C Geltau p C F 6‘“‘ ine
plas ron cofté de 'agre C D come L efomes
B Cau plus petit C Eles parallelogri- I '
mesferont egaux par ke 16. de ce biwre. £ I‘l-{::, n::. ‘

G

Mais fi CG a plus grande; raifon d )
D CqueBCd E E d%h quantité dc F G auffi fe parallcllogtime raden.

' “Qonn.e. em
- lomypraraon ¥,
wfant magre ""ﬁ’l )
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g . © H excederabautre A C en mefme proportion que laraifon du
[PMie cofté G Ca D excedela raifon de BCa CE:ceftd fcauoir du
Mf: ﬂ:’ & para’llello%:ramme FH,lequel FH :‘amcﬁnc raifon au parallello-
wtub )i, gramme EF comme la ligne CF alaligne FG par ls 1. du 6.
1 «mme Voyld donccomment la raifon des parallellogramme equiangles
] 3“’“"‘ delvnalautre depend dela saifon de leurs coftez. '
;;‘,"{l (TV‘:'ZZIH‘-» enbes by opley, .
o sl e =@ ROPOSITION V1.
A__ "Sitant de nombres quon voudra font continuellement propor-
i ® tionnaux,mais le premier ne mefure pas le fecond: ny aufi
-

e aucyn des autres ne mefurera pas aucwn autre,
: m .
: :l SOicnt ABGD continuel- 16 4
g ée-\Jlement proportionnaux: Si Z —
%1 > ¢~ A nemefure B, aufli B neme- 14 P

\

B.eqa mi({i}):s delvn ra I'aut;lcr fontde 36 9
A¢nj: copmelme. Mais fi on difoit que T
Lafont romen laiffant quelqu'vnles cx(t]tc- 4
bre plans ez fe pourroient mefurer, D
?:“ _',a':f (‘:_ comme A & G:Soient donnees eh npmbres les raifons minimes
jaie be. lesrailons de A B Gperla 35.du7.lefquellesfoient ZIT :lesex- -
baey (g - tremes Z & T parla . dece Linreferont premicrs: Le nombre Z
(smme gabene mefurera donc point T. Maiss pource que A B G fontautant
Fabror de nombres que Z I T &que tous deux deux font pofez en mef-
;":m me raifon: ilfera porls14.de 7. A3 G comme Z3T. OrZne
Loy mowbvg miclure point T il s'enfuiura donc que A ne mefurera point G.
l&_l’.,u,hu—1m Yane ATy S5 diemene + fo tlul‘o'r ot e fautre re ’..o-'.::' "
L Proves. V1 - PROPOSITION VII. ™V A
; s: tant de nombres quw'onvoudra font cotinuellement propora

'#','r“‘ cimionnaux:mais le premicr mefure le dernier,il mefurera anfii

A
a L. aing furera pasG,nyGD:Carles B )
G

le fecond.
Oient les nombres continuellement A _;_
abher  Yproportionnanx ABG D , defquels le 6 |
E/'l “"""plus petit A mefure Fextreme D, & s'il ne - B et
5 °¢ ™ mefure point fon prochain B, il ne mefure- Iz
At /- Tapas aufli lextreme ny aucun des autres G
Claive guc parla precedente. Ce qui eft contrelapofitid, - 24
i see Si dous tant de nombres, &re, : T D eeeeam———

PRt fonbencar i lagaelles e
on nafassr et Combe Vvee
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PROPOSITION VIIIL
sientre dewx nombres tom@nt des nombres continuellement
proportionnaux , autant qu'ily en aura entre lesdenx 5 au-
tant en tomberont continuellement proportionnaux entre
d’autres ayans la mefme vaifon aucc iceux.

SOient entre deux nombres A B autres nombres G D conti-
nucllement proportionnaux. Soitaufi E4 Z comme A i B.
Iedy quentre E & Z peuuent tomberautant de nombres cont- A. 8.
nuellement proportionnaux quentre A & B. Soientdonc parls | - L -
2. deceftuy pofez autant de minimes que A G D B ayansla mefme .1:
raifon aucc iceux, & foient IT KL. X 4 L feradonc comme A~ "' .
a B en raifon egale parls14.dw y.: Orpource que E 2 Z eft com- m
mcAdB:E é% feracomme Id Lpar lart.dug, Iceuxdonc I & o e
- Lmefureront E & 7.( ayans mefme raifon } egallement paria 2%, fortonenr,

du 7. Orautant de fois 3  egalemins
queImefureEque T Aw— 1 — CE e aubeat
puiflc mefurer autane 9 3 - 6 Dome qud
defois MEK N :& Goewe T oiie M —— fombera
Ics autres de mefme i 2y 9 18 2 pumbie
plus yenauoit. D'ag- D ——- X N frop orhe
tant que I T K L 81 - 27 54 Rany tane

mefurent cgallement B L ——— Z —— 4.1 s
E M N Z ; parviciffitude I mefurera T comme E mefurera M oy, forbeom
{ouilferales mefmes parties ) & T mefureraK comme M me- ¢
fareraN, &K lenombre Lcomme N, Z parleg.dv 7. EMNZy § &
font donc proportionnaux par Iz 21.definition du7. & autant en E.2.
nombre comme I TK L. Etpourtant fontde mefmed AGDB ' ",
aufquelslesndbres ITKL ont efté pofez egaux ennombre & en “':’/“N
melme raifon, Aatant donc qu'il y en aura de continuellement > """

proportionnaux entre A & B autant entomberaentre E & Z fui !

_ mant la propofition. X4 ,:2
PROPOSITION IX. ve g -

si deuxnombres font premiers entre eux , ¢~ emtre iceux tom=
bent des nombres continuellemens proportionnaux ; antans
quitombent entre iceux, autant encor tomberon: de conti~
;uelle;nm proportionpanx entre Pyn ¢rlautre dicenx ¢
wnité, -7 ‘

i



(<]
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Oient A & B premiers, 27 17
) vJenurelefquels rombent 9 Mo A —.
(4 nom des continuellemet pro- 3 T— 36 36

4~ ‘portionnauxG & D.ledy 1 — 12 N—G -
ont e queentrc iceux A& B & E— 4 K —- 48 48
'lnh'am,n/-i‘vﬁit?pom[;cront autant I e 16 § == D coormem

ke lamede continuellement_pro- L — 64 64
ly vhemportionnaux. Soit I'voité OB -n

o commEY (Gientlcs minimes delaraifon A G lesdeux Z I perla 2. de
X 4“""":{/}“)-9. Apresfoient de mefmelestrois TK L, puis les quatre
: M N § O. D'autant que ceux-cyfontautantque A G D B & mi-
M.T. 2 nimesen lamelmeraifon par Phypothefe: Et cenx-cy minimes par
Cav sl 1. deceftwy: Vnchacun donc feta egald vn chacun. Or pour ce
bombent que Z mefure T pat fes vnitez & T, M par les melmes felon les
(4o demonflrations dela 1. de ée Liwre. Et auflil'vnité E mefure Z par les
ey fi il senfuiuraqué EZ T M font continuellement pro-
4. 3 mefmes, i q ment p
& portionnaux: comme {emblablement EIL O. Et puis que A
Jauwiv oy egald M & B 4 O, il senfuiura que entre A P'vnité E tomberde
(rwmers 1 7 & entre B &la mefme vnité tomberont LI, Mais pource
M- 2y gqueentre E& A G D B(ouMN SO) les degrez de proportis
s ® o T.9 font egaux en nombre (fgauoir G & D en vne E)nc & ET oull

ainf: ¥, g.en Iautre ) 1l S'enfuiura que ente I'va & Fautre 4 ou B, & I'vnieé

st o —2 . pourront tomber autaut de continucllement proportionnaux,
3. commeilsentrouue entre 4 & B. _ :
4 Jawke Cgle enhe B o4

wnrl! .110,4»7,@' PROPOSITION X.

Yoy Aoy proporbinany
{:‘_"""r si entre deux nombres ¢~ Pynite tombent des nombres conti.

o. ‘/;‘-"-, g nuellement proporsionnaux, autant en tomberont de consi-
2inge L. nucllement proportiannanx entre icenx deux nombres.
L{} & -1 .

-~

Tentre 4 & B,&'vnité 27
f::‘,"t G tombent deux nom- 9 A
% 5 /2. bres continuellement pro- : 3E e 36
A 3. portdnaux, I=dy qu'entre I Do— K
1 alesdeux 4 &Bentombe- G — 4 T -— 48
4. rontautast. Parles vnitez Z~ 1L
GFmpdoncque 3 mefure D, par - - ) 64
45 ¢4 les mefmes D mefurera E, B

417 ainf & E mefurera 4. Jinfi ferade Z & 1. Doncqueslec nombre D
I Zena.y . o ; T

[N .




7
fe multipliant foy-mefme f2i&t E & D maltipliant E fai&t 4. 4in
fera de Z & 1. Or D multipliant Z £2i& T. Les deux D & Z (xifes
multiplians T fontlesdeux K L. D'autant que D multipliant D pofikion. |
& Z en afai@ deux aurres fgavoir E& T. Ilfera par la17.dw 7. . ;
E4d T comme D4 Z. Mais pource qucles deux D Z mulviplians g |
vamefme T fontK & L, lenombreK a Lferacomme D aZ par 'u.n,}
1318, ds 7, Mais D multipliantles deux E & T afai®t 4 K : llfera aSepse }
donc 4 iKcomme Ea T & pourtant comme D4iZ. OrK i L w
acltécomme D3 Z. liferadonc 4 aKcommeKaL parlatr. 45
du . Semblablement puis que Z multipliant Z& D fai 1& T, .;“”l"
T alferacomme D A Z. Mais le mefme Z multipliant T &I faict ‘.
L&B.LiBfcradénc comme T2l par la17.dwy. & pourtant N
commeDiZ, Mais £ aK&K d Lont efté comme DAZ, &

LivReE HvicTIresME. é )
|
!

)
!
|

~
;t‘ll.o-.b-rl

pourtant 43K | KaL,LaBferont commeD 4 Z proportion—'i vopor ks

naux : Entre 4 & B donc{ontantant de fmpottionnaux comme; M’ ;:

entre [esmefmes A B & I'vnité parlsz. de cefiny. ;‘-;01 "'...f,'w"“i", enpme i
ne unsby (eff

i %
"PROPOSITION XI. 4 98
Entre deux nombres quarreZ_eftvn nombre miliey proportiué‘ }i—'ﬁ

nel. Etle quarréan quarré a laraifon double qw'a le cofté = —
ax coflé. : |

Oicent deux nombres quarrez 4 9
S& B & leurs coﬂczqG & D. ;\A/ 78 e fln g
D'autant que G eftle cofté de G — >—-12 mlain pry
?uar.ré A, lequel G fe mulapliant 4 E\ : Jorronels
oy-mefme fai® A parlarg.definitic D mmemem ~16
dw 7. Semblablement le cofté D B ro—te—— Gefe syl

faict B :Pofons G multipliant D face E. D'autant que G multi~ cobim ¥

liant G & D fai® 4 & E. A4 Efera parla17.ds 7. comme G flawve- -,
a D. Semblablement D multipliant les deux D &G faict les deux {. monhe.
E'&B. EaBfera parla mefine propofition comme Ga D. Mais 4 quams g

i Eaefté comme G4 D.Doncques parls 11.dug. 43E & E4B Celiny o !

ferontc6me G2 D : Entre 4 & Btdberadoncle moyen propor-<, 2 ¢ i
.tionnel E. Etpource que 43 E eft comme Gd D & que laraisd Crad on |

dupremier A autrotfieme B cft double delaraifonde £ 3 E \{P” oy go

laxo. definition dw 5.1e quarré doac A aura au quarré B la raifon e/£-

dauble du cofté Gaucofté D, Qe 153;
1 iij o ;‘; B
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PROPOSITION XII
Entre deux nombres cubes font deux nombres milieux propor-

sionnaux. Etlecube an cube i laraifon sriplee du coft an
[4 0!' e’ . . '

_', Oient deux cubes 4 ‘27

e o & B & leurs coftez G 9 A —
&D.G fe multipliant fai&t 3 E— 36

(;fj‘k;’/:li & multipliant D fai@ G — - 12 T e
plac Z.Et D fe multipliae fai& 4 Z—— 48
¢ claro T+ mais G &D multiplids D ~— 46 K e—
onmela Z facene T&K. TiK 1 64
it cedl-feradonc comme GaiD B
e s

perla18.dv7. Evd'antant que G multipliant G & D fai@ E & Z:

r-‘(;fo 1x & E&Z feradonccomme G a D parls17.dw 7. Et veu que G mul-
X dicec' tipliant E & Z parla 10. definition du 7. & par La conStruition fai€t A

oot

(& T ; A& T feracommeEd Z parla1y. dw 7. & par confequét

A fran., commeGaD.OrTiKaeftécomme Ga D;donc 44T &

oy

43k 3K ferontcomme G i D. Exd'autant aufli que D multipliane

GD & Z1:Zferadlcomme G4 D. Semblablement’ D mul-
tipliant I fai& B parla 20.definition dv 7. mais multipliant Z faict
K parlaconfiruction ;K4 B {eracomme Z i 1 parlary.de 7. & par

- confequentcomme GA D : Mais 44 T & T 4K ontefté cdme

GiD:1ceuxdonc £ 4 T, Tad K, & K4 B ferontproportion-
nauxcomme G i D. Entreles deox cubes donc 4 & B tombent
deux milicux proportionnaux en la raifon de G 4 D : Etd’autant
ue 4 a B quatrieme 4 laraifon triplec de £ d T fecond parla10.
nition dw§.Le mefme cube 4 aura donc au cube B la raifon tri-
ple du cofté Gaucofté D.

PROPOSITION XIIIL, -

. Sitant de nombres quon voudra font continuellement propor-

tionnanx , ¢g- multipliant yn chacun foy~mefme, en fons
quelques amtres 5 Ceux” qui fons produicls dicewx feront

proportionnaux Etfiles nombres premierement pofe mul--

tiplians apres les engendreY_en font quelgues autres; icenx:

aufSi [eront proportionnaux, E¢ cecy aduiendra soufionss
enuiron les extremes. ‘
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" Oient les nom- 2 8 c
bres proportid- ey p,F_, I3 p
naux ABGqui fe + A I].’ 8 M"—;T—'H
. qe . S N____’
jmultiplians ewx- 6 e 2,
mefmes produifent gﬁ'i—* EX__ 164 3
DEZ; couxcyd: S22 o228 &
ferSt quarrez. Puis * 64 . v 216 - .
ABG muliplians G L e KP T e tn
D E Z produiront v ' iy PreSend
ITK qui ferost Proy orie

cubes par lewr definition.Puis que les quarrezDEZ oncben d Fauere
laraifon double deleuts coftez 4 B G ils feront proportionnaux; -
Er d’autant aufli que les cubes I TK ont I'vna lauwela raifon «- ; -
triple de leurs SQ?ES?- ABG parla precedente , ils feront aufli pro- - o '
portionnaux, Outreplus 4 B G multiplians I T K chacunlefien, "
ceux qui én prouiendront feront aufli proportionnaux. Et ainfi .,
infiniement. . , -
 Ceftederniere particule me, femble conwenir an fons de la propofision”- - ~

PRoOPOSITION XxIIIL. .~ °*}
" i'yn nombre quarré mefure v nombre quarré, anfiile coffé de

lvnmefurerale cofté delausre. £t file cofté de l'vn mefure
lecofté de Uantre, aufiile quarré mefurera le quarré. -

Ve le quarré A mefure le 9
quarté B, & le cofté de 4 - '3 A i
foit G, & le cofté de B foit D: G 18 .
G multipliane DG E, & femul- . E .
tipliant lPoymcﬁne faic¥ A parlhy- = 6 " 36
pothefe. Donc parlaxy.de7. A AE . D B —_—

feracomme G i D. Mais 4 mefure B extreme, il mefurera donc

- Efonprochain parlay.deceftay , & ponrtant G mefurera D : car

AiDacftécommeGaD. _

Pourle fecond, Que G mefure D (les chofes ainfi conftruites)
Jedy que A mefure B. D'autantque G & D comme 44 E, X Ed
B par lary. de 7. Et c}uch mefure D. Doncques 4 mefurera le
mefme E, & par con cz:xentlc quarré B, lequel quarré eft mefuré
de E parla 1, com. fent. du 7. .

§ 1;1)
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PROPOSITION XV.

$i vn nombre cube mefure i nombre cube , anfii le cofté de
I'vn mefurerale cofté de Uautre. Etfi le cofte de I'vn mefire
le cofté de Lautre, aufii le cube mefurera le cube.

V& lenombre cube A 3
s ! mefure le nombre cu- - 4 Ar—t
‘ube ¢} be B.G &D foient les coftez = 5
1f{evenr Jefquels fe multiplians-cux ar-Z~ 8 T
b4 quamiy efmes facent les quarrez E Lt 4,
AR | parlavg. definition du 7. Dv-i—-4 6 Er—=—
fou 3+ “entrelefquels {oit le moyen p e LA

warre gl par la 1. de ceftwy. Iccux - B . T
swhenas sat{li G & D muluplians Z

newbrofacentles deux T & K moyens entrcles deux cubes 4 & B par la
JgAuX a”ys deceliwreenlaraifon de G & D. D'anrant que A mefure l'ex-
wn Covesms reme B, il mefurerafon prochain T parla 7. de ceftuy. Mais AAT
F‘g ¢t acftécomme GiD. Donc G mefurera D,
bméens do  Maintenantfinouspofons G mefurer D (les chofes ainfi di-
iy nembiofpofees ) d'autant que A eftd T comme GiD & que G mefure
ra o 1‘ ‘,“"D, ils’enfhiura que A mefurera T & T mefurera K & K mefure«
oy ]:f‘l{ra B: Parquoy A felonla 1. com. fent. du 7. mefurera le mefme B.
;uﬁ:@ £e5 Sidonc un cube, gre. .

: PROPOSITION xVI,

si ‘ynnombre quarré ne mefure pas v nombre quarré , aufiile
cofté ne mefutera pas le cofle. Es [ile cofté ne mefure pasle
PR cofté, aufli lequarré ne mefurera pas le quarré.
[ ” ‘ - )
e fares Arfile cofté mefuroit lecofté, le quarré aufli mefureroitle
Py 1Y c}uax_ré parla feconde partie de la 14. decelimre Etpourle regard
et xer  gelafeconde partie de cefte propofition , Sile quarré mefuroitle

MefuPptyvi N .
. quarré, aufli le cofté mefureroit le coftd par la 1. partiedela mefine.
o nes 4. decelinre, ’ g b

PROPOSITION XVIL

si v nombre cube ne mefure pasyn nombre.cube, aufii lecofté
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debynne mefurera pasle cofté de Uautre. Et fi le cofle ne ot n
mefure pasle cofte, auflile cube ne me(urera pasle cube. 'Mp

-

C At file cofté mefuroit le cofté, auffile cube mefureroic le cu-:.i, I"‘F 7
be, parlaa. partiedels 15. dece liwre. Et pour le fecond, Sile “pa 4
¢ube mefuroitle cube, auflile cofté mefureroit le cofté parla 1. | ~°

partiedela wefine propofition 1. . e

P N

- PROPOSITION XVIIIL:

Entre dewx nombres plans femblables eft vn nqmb?e'milieb _
proportionnel ,¢5 le plan au plan & la raifon doiblee du

cofté de femblablevaifonau coflé de fimblable raifon. ™™

ey

Oient A & B femblables - - =~~~ 2 - VgL
nombres plans les coftez - ' - 12 G s ,f;";”?u“"g

. de Afoient G D & de Bfoient” A 6 {m;’f"’l '
EZ.Gmuliipliant D-Gi® &, - 18 D e——— 27T
& E multipliant Z fai@ B parls 1 e - 3 ML madny
_17.d47.Gferadonca Ecomé ° 27 - E 4 C:.’l{m ary
DaiZ parlsrr.defin.dw7. En B 9 h«&e‘-‘!l:'z:
"apres D multiphiant E face I: y A - de mlien

D'autant donc que D multipliant les deux G & E en faict deux preps) 4:
fgauoir A &I;A d1fera par lar7.dwy.comme G 3 E.& pour cefte 4

mefmecaufe d'autant que E mulupliane D & Z f2i L& B; I fera 18 #i
dBcomme DAZ, Adoncferad I commeIdB. Lenombre ddc # a8
Iferamoyen proportionnel entreYes nombres plans A & B. Et tovwiGi
drautane 3uc 4 Balaraifon double dela raifon qu'ila 3 1 par Ls Yeuctd- J

10. defin. du 5. Il s’enfuiura que le mefme A aurai Bla raifon.dou_‘- e guil
ble de G d Elaquelle aefté monftree cgalle daraifonde AdL ~ 4 T\
¢l corbig &>
¢ ) E 2yt anftila
PROPOSITION XIX. Gorten properiion
ayamr femblalles
‘. Entre deux nombres folides femblables tombent deux nombres rwife

Commaer

milieuss proportionnaux : e le folide du [olide femblable {77
alaraifon sriplee dw cofté de femblable raifon aucoffe des ...,
femblable raifon. . b

v"'%n“l"l
. . (Viv Lo MpluuL
A . ~ a dy" -
SR o
€ .- . _,_irﬂn ey o fd *"B.M‘-%JJ‘/M" ‘
LS Lo qpues Ja 1p goe JnOoghs G

ot £ vacr. ¥ 11 .S
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4 E:iu?ns vEvcripe,
. Oient deux folides fem- 2 é 14
.Y?"“& Sblables , Bles coftez de {G —_ }{ — A
Sl up g GoiensGDE, deBfoient | 37
clony Z 1 T. G multipliane D face } D —-{ 12 48
g+ profodt ¥ .7 multipliant 1 face L: 1 4 M ——— N et
Je drautantque GDE& ZIT LE —

‘font coftez de femblable rai- 4

24 96

fo mudShon parlsta. defim. du 7. Les Z ‘L e S

mﬁ,‘.”;"‘nombresphnsl(&Lfctont s /,/

” ,“"‘::". emblables : entre lefquels ‘I —— N1
3 Segrombera par la égreccdcntc 8 B

Py hmilieu M, faictde D par 'T ——

() N g . . - :

.. Z :Mais E & T quifont{emblables coftez multiplians M font
e &S,vcuque%‘aD&DiEcﬁcommc Za‘IginT parvi-
¢ prswble cifcitnde felonle13. dv 7. GA Z fera comme DA 1 & E 4T, Et

e, veuaufli que D multipliant G &Z fai K & M;K ferad M céme

iey. 6.2 £G i ZIP“{' laty.dw7. Semb urce multipliant

& i ;
)_?;,l;‘:— Dil: MaisG iZaeftécommeDal. Doncques Ki M fera
premiev comme M L proportionnaux en la raifon des coftez G d Z.

le 'mgdh'f‘ Outre plus, d'autant que E multipliant X ( qui eft produict des.
ity famtdeux coftez D & G) fai& A parls 18.defin. du7. & E muliipliac
1,‘5‘ walh Mafait N:Ad N fera parlaty.de 7. comme Ki M. Sembla-
puant ¢~ blement veu que T multipliaut L ( qui eft produiét des deux au-
Fonk 24 tres coftez Z I) fai& B, & multiphant M 2 fai&t S,celuy ¢y fera 2
Kl dew Bparlary.duy.comme ML, & parconfequent AN & SaB
g fra- commeKiM & M4 L enlaraifon des coftez G 3 Z. Et pource
®mad que les deux autres coftez E & T multiplians M font N & $; N

ansy fetal S comme le cofté Ean cofté T: Entre A& B donc font -

3 #*™* deuxmoyens N & S enla mefme raifon des coftez Ga Z: ceft
292 . dfcauoir AAN,N 4 Scomme S 3 B. Etd'autant que 8 premicr &
be fovle 44 E quatrieme 4 La raifon triFlec de Ad Nfecond parla 10.defin.dusg.
Eidd 'g‘— Iceluy A folide B séblable folide auralaraifon triplee du coftéG
fnr [0 ‘)'1'au cofté Z ou deD i Iou bien de E AT coltez de séblable raifon.

masy com — -
’)ﬂ‘% c’:-m‘). © 9. kw’-'(-{jﬂ"" fa-‘» M. qu et 12
Bt omme €. (. ¥¥pp 0pOSITION X
oukeey (ortsy
>
“ tZenm denx nombres tombe vn nombre miliew proportion-
T el i b lans [emblabl
24 ot L nel, iceux nomores [eroms plans fe es,

a . 2 aFoh
o ley, T8 L folda A Yl KNS B Al
hhpll de 3 i corld (D F Z. 1T de ':L' A TA-"
Yo b S Dy nembrey dou fo forme B, Commude "Z-3-
- o Gro Coflai por ty Sisns. §-D- €.

Somubiploans fond L. ow2g . {JAPIW _'m. ptl

‘
0 R forr by soombg il rtipmnny, Bt
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Oitentre deux nombres A & B vn milieu
Ie dy que A & B fontnombres plans fembla

demonftrerons premiemierement en raifon

nombres, ceftd dire non muldplice.

!

78

roportionnel G,
les: Ce que nous
pure & fimple des

Oient donnez par la 35. du 7. 3 Lt Kb

deux minimes D E en la raiso 1-‘1#’ D — Jfe m-ll-',L'.‘
diceux A G B, Ceux-la mefure- A ——— 4 fin lambes—
ront A & G egallement, & G & B 24 . E tn} b re.
auffi egallement parla21.ds 7.Au~ G —=——— 6 . e proge
tant de fois que D E mefureront A 32 Z = horat
G autanc foientd'vnitezen Z, & B =—— 8 ¥6.
aucant de fois qu’ls mefureront G I e dermayme
& B, autant foient d'vnitez en 1. - iy 34
Pource que D multipliant Z fai&t 12 G fermat
A: & E multipliant I faict B les, 24§ e bplians s
nombres A & Bfontplans,&leurs B =—— = ¢ ‘f".f"":('!
coftez D Z, E 1. Mais puisque da . -t Z ———— 'g_l“ “
premier D & quatrieme I eft pro- G —m— 2 - Hombrer™
dui® G,& dufecdd E & troifieme 6 E . s -, ‘
‘Z eftprodui&t lemefmeG: DAE.. A —v=m -~ 2 f"-‘:;:-
fera parls 2. partiedelarg.dw 7. - . D F{m
commcZil:Etparlany.duz.en . ep-’.;‘::.,
vicifcitude Dd Z comme Eal ceft 3 dire proportionnaux. gy

Les coftez donc D Z & F I fonc desnombres plans A& B fem- poresannd
blables par la 2.2 definitiondu 7, PR C
Secondement ¢n raifon multiplice ( qui eft du continu au dif- P~ -
.cret) Soit entre deuxnombres B & A va milieu proportionnel G,
Pource que laraifon eft multiplice le plus petit A mefure B extre. -
.me, parquoy parla 7. de celiure il mefurera aufli fon prochain G, & <oitbas
& Glemblablement mefureraB, car ils font proportionnaur. .
. Aurant.de fois que le moindre A mef(ure G, antant de fois I'vnité }:L" “Hm
D puifle mefurerle nombre E : Et autant de fois donc que D ., ‘2}
.mefure E, autant de fois Gmefurera B: parainfi & en vici(?:itudc SR
D mefurera A comme E mefure G;& encor D mefurera G come -
Emefure Bparla15.de 7. Autant de foisque D E mefurent 4G,
autant foient d'vnitez en Z. Semblablement autant de fois que
Ies mefmes D E mefurent GD autantfoient d'vnitez en 1.Pource
que foubz D & Z eft compris A & foubs £ & I eft contenu B,
iccur A & Bfontnombres plans,defquelsies coftezfont D Z &
E 1. Etpource quedes extremes B & I eft fai G & de E & Zeft
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fai& le mefme G, les quatre grandeurs D 3 E comme Z i I
fontproportionnelles parlars. .57. Par vicifcitude donc filon Ls
1¢.ds 7. les coftez feront proportionnaux, fgauoir comme D 4 Z
amfi Ed 1. Iceux donc 4 & B feront nombres plans femblables.
. parlar. definition du 7.
.. L . .
. PROPOSITION XXI,

- iy -Sientredewx nombrestombent deux nombres milieusx propor-
tionnaux, les deux nombres feront folides femblables.

Oient A & B deuxnombres G & D milicux continuellement
jonnaux. ue A & B font folides { S.
A. o Soentparlaa. deceliure pris rois minimes Ienla raifon de

—z,j‘q) A GDB.Lesextremes doncd’iceux E & I font plans femblables
Jrede “felmpar la precedente. Soient maintenant les coftez de Eles deux T &
(i JefinitinK : & de Iles deux L & M. Et veu que parlhypothefe EZ font
pavd yten laraifonde A G D, par r;u'fon egalle EaIferacomme A3 D
1 ¢jc Yradudparla1y. dvy. D'avantage veu que E Z I font minimes, ils mefu-
‘Ao, fryig reront A G D egallement parls 21.dw 7. Mais autant de fois que E
nowbye g4 mefureront A &D,autant foient d'vnitez en N, Etrautant de fois

fedov-dquiiceux E I mefurerontles autres G & B (qui ont mefime raisg)

L'ty g4 aurant {oient d'vnitez en S. Car veu que T & K fontles coftezde -

. 3, §#9 E lequel pris pat les virez dunombre N fai& A;1ls’enfuiura que
%% TKN Ezront les coftez dua folide A par lz 18 defimition du 7.
o9 - 1~Semblablement L & M font

3
%’m ay 1, lc‘(kuel ptis pat les vnitez de 3 N —— 27

¢t B, parquoy LM S fe- T ——eem 9 A —

< of LM
;0w ront les coftez du folide B 3 E
;Z: A g par lamefine A &B ferontdée K __\..\*:\j 2= G

wt folides: Et pour monftrer 4 Z 8
dee quils font femblables dautic L e 16 \l’)—:—-
: $« que E multipliapt N & S a 4 Y e D6y
A *;"’?ai&A&G:Na‘Sfera,parla M e 4.»/8 e
4T 4417.dw7.comme A 4 G. Mais S —

+ puf comme A i Gainfi parlhypotheef EAZ & Z 3 L. Mais pource que
f}‘: {4 Ei Tilaraifondoublede Ed Z porls 10, deff. do 5.Et double de
ROl "L & K 3 M auront doncla mefme raifon que EdZou Z1;&
} }:artant lamefme de Ad GouN-3$, qui ont cfté monftreeseftre

¢s mefimes : Ainfi donccomme Ad Gainfiont eRéN 3 S& T

celle de T a L ouK 4 M qui {ont les coftez par ls18. dece liare; T
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2 L & K i M qui font coftez proportionnaux du folide A aux co-

ftez du folide B,lefquels (olides parls 22.deff.dw 7.fcrons séblables. "
Ce quil falloit demonftrer. .

Ccfte propofition pour euiter prolixité n'eft point demon--
ftree enlaraifon multiplice d’autant que-parla precedéte & quel-
ques autres la demontlration sen pourra aifé ment faire.

PROPOSITION xxIL

Sitrois nombres font continuellement proportionnaux , dontle

remier eft quarre, anfi le troifiefine fera guarré, . Seduant—

premic ft quarté, aufile woficfine fraquané. . Loivenny
Oient trois nombres continuellement pro- 4 Hewgle

Sportionnaux A B G, d'autant qu'entre Jes A —_——-—-.:,“W*‘J.‘]

extremes y a va moyen, iceux extremes ferot "6 7 E:%uq’ qu
* nombres plans femblables parls 20.dece linre. B mmmmrmmmmams 6 ™ ’

Parquoy file premier eft quarré, le troifieme g . Paivetin

- aufli pour eftre fon femblable ferafon quatré., G emmmmretomms f(.“": "1::
. PROPOSITION XXIIL S Lopa

: \ : ¥ imprirp

Si 'rum nombres [ont continuellement proportionnanx,dops T+~ Cubes

e premier fois cube, awfii le quasriefme fera cube, aql ¥4

: - . 3 re A

Ecy fcdemontftre par ls 21. de celivre, A i [ hﬁ,':,,,

CCar fi enwre A & B fonc conftituez deux 12 B des gursers 3
milicux _proportionnaux, il Senfuiura que B mmmmmmee, P Gk

A & D feront {femblables folides. Si donc A 13 e (ongachne

eft cube, e quatriefme. aufli pour eftre fon G Urnile mélell
femblable fera cube, ‘ » 27 b grien

D ; Aot of

. . ’ vau& £
PROPOSITION XXIIIL T ¥ Gue,

sidenx nombres om La raifon entr'enx qu' 4 vi nombre qurrli/‘"c,' A
avnnombre quarre, ¢r le premier eft quarrt , aufii (¢ [¢= ov comme
con [ra quarrd, QS iyt

. #. et 7 de! 4 (_m..fl"';”:‘ oI —e >
é//“"‘”j« -A g ¢ —Jans e A conPerae dmue i
r'd'- y ‘

degey e
1 & quere :'/'::u-/'J L’p4<4'l L7
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Wil ‘ Ve les deux nombres A & B 4 16
' “/‘)—*'—‘”' ayent la mefme raifon que les A w——= G =——
oo "4y quarré G & D. D'autant qu'entre les 3 24
P '"‘:'E chux G & D eft vamulicu proportion-
g 1725 el par la11. dece linre. 11 y aura auffi vo 9 36

. _. milicu proportionnel entre A& B par B = D e
'l ot oyt 148. de ce lewre: carils ont vne mefme raion. Destrois doncle pre-

bmena= o ierAclt quarré, auflile troifiefme B fera quarré par ls 22. de co
J.,:_: ':{3 ,?'li“fh
e (g% PROPOSITION XXV.
O fen 11 :

r-.t:&:wsi deux nombres ontlavaifon entr'eux qu'a wn nombre cube %

e [anfraucen i ; 0
G b o ;\m nombre cube, ¢ Ig premier cﬂ,cube,at':ﬁz lefecond fera
Guand PRI, 4
Wiy nombrey ¢ P
?:'vr"h‘vml; -Vedeuxnombres A&K B . 8 . 64
g le (onki ayentlaraisé quelecube A G
omme>—— Gau cube D,&que 4 foit cube, 12 . 96
| g Icdy queBeftaufli cube. Pour
v D_g ccqueentrelesdenx G & D qui 18 144
¥ que veyws font cubes tobent deux milicux - '
- in vaffon g proportionnaux par la1z.de ceftuy Y 2N 216
Y47 g afauantentomberontentre 4& B D
de £ ag B (quiontlamefmeraifon)paria 8.deceftwy. Mais des quatre con-

‘ ‘g; §«% ¢ tinucllement,praportionnanx le premier eft cube,auffi Ie quatric-
/o wamebre s me Bferacube par la33. decelinre,
Jone sysig (o dig w g g s

\ a g oft qn ¢ Tonle
l‘t{:‘h)m, Nty {,mPROPO“TION XXVI.

7

H ¥ T Lésnombres plans femblablesont la raifonentreux ,qu'd yn
L ~ nombre quarré 3 vn nombre quarré, '
| Oientlesnombres plansfem- 18 9
/ .
4 iwhzf-q Sblablcs A&B.Puisquilsfont A D
Fenser ©~ femblables plans entere iceux t3- 24 12
b’“ae,’;“‘fbera vnmilieu comme G par ls G E
N ,L‘ZL 77718. de ceitwy., En apres foient mis 32 6
- detn fur troismidimes DEZ en laraifon B zZ
Wante, ) ¢ A GB,les extremes'D & Z {eront quarrez comme il refulte

)ou,\z :,.3#1¢ 2. deceftuy, E't pource que parls 24-& 7.<4 cft & B en naifon

l‘ﬂé’ni Con ‘“‘7"".&{9 ﬂ‘ ' 4 74 5 ’

s ‘[{, > Lo %::u.(_.’) I&‘u R larreate— ,-o.?’&):’» L
AL - Aow- ha’ 4 (“M‘ 22 P wlre”
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cgal'c comme D4 Z, & que ceux-cy font quarrez; Il s’enfuiara
que 4d Baura telle raifon que Ie nombre quarté D au quarré Z,

~PROPOSITION XXVIL Suinand b
. ‘ . (njedhuna
Les nombes folides femblables ont lavaifon entr'eux qu'a yn o i~ Prepor

nombre cube 4 v nombre cube, Hom X

Aes Cube da g
Oient 4 &B folides fem- = 16 8 :;I;(::Z:
blables; entre iceux donc 4 G o~ co o
. tomberont denx milieux pro-~ Y 12 fu corley u
" portionnaux E& Z par la 19. E I | o narw
decelinre. Soient donnez autit 6 18 privsibf :Z
deminimes GITDenlarai- Z T Porv - masy
fonde AEZ B parlaz, dece 4 27 o peas efeer
liwre: Les oxtremes G&Dfe- B D Iopaiy Tamy

rontcubes comme il refulredels mefine 2. Et puis qu'ils font tous Vee conpriom
proportionnaux , par raifon egalle 4 4 Bfera comme G A D. par Fo~ dos 4y
ls 14.de ceftwy. Doncques A & Baurontla raifon entreux qu'a le "ombve v
cube Gaucube D. Lesnombres folides done, evre. ..:""':;‘:9. o
Refulte fi deux nGbres ont entr'enx laraifon d'vn quarré 4 yn ¥ </ contem
uarré, ils feront nombres plans femblables, Ets'ils ont la raifon /™™
*vnnombre cube 2 vn nombre cube , il feront folides fembla. %
bles. 8 D 18
Refulte aufli, i quelque nombre multiplitnt vn quarté me =
£eict vn quarré, iceluy ne fera quarré, our monftrev r,‘/,.h.}
- Vi g e Gt Anyn
WA vorr sil, ad ene.
FiN oy HvicTizsns Lives, ™ Ta{ﬁwf inile
om0 Pleg i
. 3 honawy fon



"LE NEVFIESME LIVRE
' DES ELEMENS D'EVCLIDE.

PROPOSITION PREMIERE.

Si deux nombres plans femblables (¢ multiplians I'vn Lautre
* enengendrent quelqu’vn, iceluy produict fera quant,

SOicnz deurndbres-plans femblables 3 36
A&B. Lenombre 4 multipliant B 4 =matem D e
face G.Ic dy que G eft quarré. Le nGbre .
A e muliplide foy-mefme face D quarré — E
) parla1g.deff.dw7. Etpourceque 4mul- 24 144
Ceya Hictipliantles deux 4 & B, en f2it deux B wm—e G
wmmelep G pi(i;ﬁglgw‘lmﬂln 17.ds 7. Pourceauffi qwentre
m :L“’deux plans femblables A & By avn moyen proportionnel par la
mlicae wacd8- d» 8. & entre D & G ayans la mefime raifon y aura auffi vn mi-
mcu parlamefime pro. & foiticeluy E : m{is le premier D (des trois

m Ji> ¥proportionnaux D EG) eft quarré,duflile troifieme G fera quarré

M fepd- parlazrdes. '
= . PROPOSITION 1I1I,

si dewx nombres fe multiplians vn Lautre font vn quafr!,
iceux font plans femblables.

Oient deuxnombres A & B: fc mul- 2 4
Niwdver~ Jtiplians lvnlauttefacentle quaré G, A ———— D e—eme
}Mw v Lenobre A fe molopliane face le quarré - - ' ‘
ugptrfiad,D : dautant que A muldipliane les deax ? — —
fembladls” 8 & B en fait déux D & G: DG fera 8 16
Monsimbre comme Ad B par la16. du 7. Et pource B wmmme G —em
o quentre les deux quartez D G yavn moyen parls 11.du 8. & en-
Wotles _/ “¥e A &Bayanslamefmeraifony aura 2ufliva moyen parla8. du
#g¢. Mais ficntrelesdeux A & B ya vamoyen, iccux A & Bferone
ey 7~ gombres plans femblablespar la 20. du 8.
4

Siz]kgcr?' PROPOSITION IIL
Yl si v nombre cabe fe multipliant foy-mefme en engendre
™ quelqu'yn,lengendré fera cube, ~

L¢ nembte
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L E nombre cube A fe multiplidt foy-mefine face

: B, Iedy que Beft cube.Soit ducube A le cofté 64
6,lequel multiphé par foymefme face D.Lemefme B
eofté¢ donc G multiplié par D fera A parlazo. deff
&4 7. Donc G mefurera D-parles vnitez du mefme
G, & patf les mefmes D mefurerale cube A,& aufli
Pvnité mefurera G parles mefmes voitez de G. Les
quatre donc A D G & I'vnitétont proportionnaur,
car ils font equemuluplices. Semblablement veu A
que A mefure B par fes vnitez, & 'vnité mefure A
parles mefmes, Pvnitéferad Acomme AdB.Mais D
entre 'vnité & A font deux milicux, comme aufli
entre les equemultiplices qui ont mefme mnifon. G
Entre A donc & Bfctrouucront deux milieux parks
8.dv8. Le premier donc A des quatre proportion-  vnité
naux cft cube parlhypothefe, aufli ke quatricme Bfesa * '
cube par lazj. dv .

'PROPOSITION IIIL

Si vnnombre cube multipliant vyn nombre cubeen engendre ,

quelga’yn, Lengendré fera cube. L pote
Z‘/A-‘ro P>
E cube A multipliant le cube B face ] 64 oyl
I_. G, femulti llml:foy-mcﬁnc face D. . A «===D ,ﬁ‘ %ﬁ
Iedy que G cﬂ cube. Drautant que A 12 9% Zq o
multipliantles deux A & B afai& D &G, — — ,rd,
Dferad Gcomme Ad B par la17. de 7. 18 1484 </l monk
Mais pource quentreles deux cubes A w——— e [ Do,
& B font deux milieux parls12.ds 8 anfli 27 ag e Ji b
Wl cnbe

entrelesnombres D &Gayans a mefme B —— G
faifon feront deux milicux parls 8. dw 8.Mais D eft cube par s pre- Zg‘l““““ o
sedente , cartl eft faict du cu{e A. Sidonc des quatre proportion. 4‘3' L
pauxle premier D eft cube, auffi le quatricme G fesa cube par I G P "(}

23, del. . _ ,
PROPOSITION V. Nl e
¥ baphlors?

$i vnnombrecube multipliant guelgue nombre, faick yneube .
aufiilemultiphé feracube, . ffz,bafogi gus S
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I le nombre cube A mulripliant 8 é4
et la quelquenombre B fait G5 ledy A —= D wee
e ne- que Bferacube. A fe multipliant foy-
ie b meface D: pource que A multipliant
jrecdots & BRIAD & G; D 4G feracome

AaB parlary.dey. Etpuis que D eft
cube par La 3.de ce Linre(car 1l elt faict du 27 216

cube A) G aufli eft cube parllpothefe, B G
eotre G & D tomberontdeux milicux paris12. dece Lime. Donc
entre A & B qui ontla mefme raifon toberont autant de milicux
ar la8.du 8. Mais des quatre proportionnaux le premier A cft
cube par hypothefe, aufli le quatrieme B fera cube parls 33. dw 8.
PROPOSITION VI,

Si vnnombre [¢ multipliant foymefme faict vn cube,iceluy fera

cube.
s E nombre A fe multipliant foy-mefme 8
telae(-  J facele cube B, & multipliantle cube B A e

gh’“ Face G : Iceluy G fera cubeparle 20.deffodss e,
Temune 7. cltant faict des deux multiplications d'is e
« Jorvid wmceluy A. D'autant que A multipliant les 64
CmbDdideur B& Aa fait lesdeux B&G:GaB B e,
;‘z" -, feracomme B4 A parlaiz.dwy.Maisfiles — ————me
7% deuxBa A ontlaraifonducube Gaucube — —————r—evn.
B & que le premier B foit cube, auffile fe- §12
cond Aferacube parls 25.dw 8. G

PROPOSITION VII
sivnnombre compofé multipliant quelgue nombre produict
quelque nombre , le produitt fera folide.

SOit le nombre compofé A Rp— 48
lequel multipliant Bface G: D s A ol G &
}7y la TedyqueGecftiolide:car A eftar Py 8 .

«3. compofé, quelque autre leme-” E = B e - >

x1x & furera parlarg.deffdu 7. Et fore ceftauere D qui mefurele mefme
A%} dn Apar les voitez da nombre E. D'autant que deux nombres D
Wi e & E fe multiplians cux-mefmesfont A lequel derechef multipliie
e~ Bafaid lautre G: Iceluy donc G prouenant de trois D EB fe
multiphans eux- mefmes fera nombre folide parls18.deffiduy . B¢
los coftez diceluy feront DEB. . - - - - . .

-
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PROPOSITION VIIIL

Si depuis Pynité font tant de nombres qw'on voudra cétinuel-

. lement proportionnaux , le troifieme depuis Pvnité fera
quarré, ¢ tous les autres qui en entrelaifférons wn: ¢ le
guatrieme fera cube ¢ tows les autres qui en entrelaiffie
ront deux : mais le feptieme fera cube ¢3quarté enfemble,
@~ tous les aucres qui en ensrelaifferont cing.

vnité

Oient depuis 'vnité continuellement propor- .

tionnaux ABG D E Z:1cdy quele troifieme 3 Z:’} -%1'" 3
BapresTvnité &lesautres D & Z (ep entrelaifc A o ‘;&_‘;’gﬁ
ﬁW J¥eront quarrez ;: Etle quartieme G & les 9 o la 2 Ju
a ¢.{en entrclaiflant toufiours deux) fe- B e |, (1200s ge
sontcubes: Etle &Ptiqmg Z &aurant quyl s'en. 27 Cube fone €n
trouucra (en entrelaifant toufiouss 2ing ) feront G = fealle poay
cybes & quarrez enfemble. Drautant que I'voité 8L “quiledom
mefure A pat {es vnitez , elle mefurera toucautre D Yenu 9o 3 nes
nombre ('Eiuant par lesmefmes vnitezde A, ven 243 44 “gamx -3

4o . - . . s 3 M3
qu'ils font continuellemét proportionnaux.Donc  E Forvr meag—

A fc mulripliant foymefme fai& le quarré B. Mais 720, N -
ource que des trois BGD le premierB eft quarré  Z —L— ﬁ‘i ‘
¢ troifieme D fera aufli quarré!ar le 22.ds 8, erdernble..
Semblablement fc demonftrera de D E Z & rous autres fuiuans )
ue D eftant quarré le 3.Z fera auffi quarré. D audtage ve :’:ﬁ' x |
?c ipliant f2it B ultipliant B fai& G celuycy ferac ar "3 o }? |
lazo.deff. dw 7. Et fides quatre proportionnaux le premier G eft I, 4
cube auffile quatricme Z fera cube parlaz3. do 8. Etainfi inﬁnie-l‘l Combene
ment fera demonftré en tous autres ngbres fuiuans continuelle- 3e.dewy no
ment proportionnaux. Mais le mefine Z a cfté demontiré quarré bees srguny,-
& tousautres en mefme ordre veu que le feptieme eft toufiours Cormma |
remis parle troifieme & quatrieme. S donc ipuia lvnité, ere. 3~3— 9g ‘
g-~-9— 8t
PROPOSITION IX. g~ 81—r29.
B . . 2 Y \
Si depuis ' vnité fonstant de nombres qu’on voudra continuel- =+ 17 }"’:’
lement proportionnaux, fi celuy qui fuit Uvnité eft quarres oy vt (o m,
* anfiitous les autres ferons quarreX . Que [i celuy qui fuit »z:,/r Comde
Evnicé oft cube,anfli sons les ausres feront cubes. ?;:;. 4 2 nemby

RVa-329- 2
3
J—Zy—By—171 -
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SO:‘ent depuis I'vnitélesnombres ABGDEZ wnité

continucllement proportionnnaux. Soitke pre- A
'd.*'f"m miera pres I'vnité APquzrré , tous les autres guﬂi B e————
P‘?’ h"'f" feront quarrez ; & s'il eft cube, tous les autres G
y AaMBLeront cubes. Premicrement puis que l'vmtémul- D
5 G ¢ tiplic A par fes vnitez, & A parlesmefmes vnitez E
z

wit ¢ depmyltiplic B ; celuy cy {era quarré parla 1. deffdu 7.
pel cp qua g A cPﬁ aufli qmrr?par r }gpothejg. Mais ciegmc AdB,ainfi A 3
e’ oan (ubeG & G 4 D &c. Sidonc'esdeux B & G ont laraifon desquarrez
¢/" pas ©YfA 4 B, & quele premier B foit quareé , auffi le fecond G fera
! & nebyyquarrd par laz.4.5»8.&amﬁ G D & les fuivans. Mais fi A eft
-4 a1~ cube, nf autant que {emblapblement 'vaité mefure A , & A me~
oo wendyre B& B le fuivant G & ainfi confequemment &que A cft cube
ay ‘& parlhypothefe fe multipliantfoymefme fai B : 1ls’enfuiura parls
. 25 3.deceiwreque B fera cube. Mais commel'vnitéd A, ainfi Ad B,
rulev ¥ & Ba G &des fuinans de melme qui feront en laraifon des cubes

A4B. SilcpremicrBelt cube, lefecond G fera auffi cube parls

"24.de 8. & i Gl'eft, D aufli e fera & les autres fuivans,

. PROPOSITION X,

Sidepuis P'vnite'’y atant de nombres qu'on youdra continwel-
lement proportionnaux , ¢ celuy qui eft apres ['vnité ne
Joit pas quarre; ny aufSi aucun des autves ne fera pas quarre,
excepteX letroifieme depuu ['ynité,¢g- tous cewx qui en en-
trelaiffent wn. Que [i celuy qui cft apres Pvnisé neft pas cu-
be , ny aufii aucun des autres ne fera cube , excepte?{ le qua~
trieme apres ['vnité ¢z toms ceux qui en mmlmﬂiut dewx.

SOicnt apres I'vnité Jes continuellemét propor- vnité
tionnaux 4 B GD E Z , & quele quatrieme 4
prel'vnité fgauoir A ne foit point quaré. Iedy A
que nul des autres n'eft quaré finon le troifieme ’
apres I'vnité & les fuyuans qui en entrelaiffentvn, B —emeeme
vy lafwro fgauoirB D Z &c.Etfi A neft point cube auffi nul 27
whihon gdesautres ne feracube finon le quatrieme G & les G e
¢ ca v autres quien entrelaifferont deux, fcavon Z, &c. 81
#he verd' Pource quetous font proportionaux BDZ &c.fe- D
b A cimire ponequarrez parls8.dece linve. Ca- fiquelque au- 24

s lafirvasr e pouuoit eftre quarré foit G Ceftuy-cyferad B E e

:‘,i“’%" ;‘fé%BliA&A vaicé comme il refilse de s 4.dw 5. z 729

—

T -
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Donc A dBauralagifon de GdB.Sidoncle premierBeft 1uar-
rd lefecond A fera quarré par la14.dw 8. ce quifera contre Fhy-
pothefe, & quine {e peut faire,

Pourlefecond, fi' A neft point cube , foit donné, sul eft pof=
fible, quelqueautre cube d'entreiceux hors mis G quatrieme 2
&e. &}oit D. Diautantque D3 Geftcomme GaB& Bi A, file
premier D eft cube,le quatrieme Aferaauffi cube parls 23. du 8.
contrece quielt ﬁ:ypofé, cequine peut eftre. Semblablement
parlazs. du 8. cecy fera cadent comme du quarré,

PROPOSITION XI.

i depuis Pvnité font tant de nombres qwon oudracontinuel.

lement proportionnaux ,le plus petit mefurele plus grand
par guelqwvn de ceux qui font aux nobres proportionnaux.

S Oient apres bvnité continuellement pro- © wnité
pottionnaux 4 B G D, Ie dy que le plus pe- 2
ticigauoir A mefureleplus grand fcauoir Bou A =
G ou D,par quelqu'vn d'iceux A, B ou G.D'au. 4
tantqu'ils fontproportionnaux , autant de fois B emmmee e
quel'vnité mefure A , autant de fois 4 mefure 8

B & B aufli G &¢. E par vifcitude parlarsds 7. G

autant de fois que 'vnité mefure B, autant de 16 .

foir A mefure G: mais Pvnité mefure B parles D
wvnitez d'iceluy B, parainfi donc A mefure G par les vnitez du
mefine B. Outre plus par raifon egalela mefine vnité fera 4 G
comme A 3 D parla14.du 7. MaisI'vnité mefure G par G mefme:
Lenombre donc A mefurera D par le mefme G. Et femblable-
ment en autanr de nombre quon voudra celafera manifsfté par
Lamefine 14. propofitiondss 7.

PROPOSITION XII.

sidepuis P'ywité y atant de nombresqu'on voudra continel-
lement proportionnasx , autant de nombres premiers que

|

Doy qme- |

mefurent le derniersantant anfi-mefurcrons celuy qui eftlig s prer,

plus presdelvnité,
K iij

. on

O Lhcrde_
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Oient apres l'voité continuellement vhizéL
f ,wﬂ amt

proportionnaux les nombres 4 B G D: 4 3
JUnemel & que le ndbre premier comme Emefure A e oo
“L“" B e gcmicr D. Iedy quele mefme E mefure 16 I
Sedamync g plus proche de I'vnité. Que fi Enele B w—— cmee
fom ein mefure pas, ils feront premiers 'vn a lautre 64 27
! “‘t “,""parla}l.d»% Etdautant que ABGDfont G =——— semmm
deNJeir opres I'vnité continuellement &ropor- 256 81
F’ Jedye, Tionnaux A fe multipliant foy-mefmefait D =——— c———
i & B, patainfi B 4 Eferapremierparia 2. dv — 2
" 7. Maispourceque A multipliant Bafait E —— ——r

ﬁiﬂ’lz;“&d':’a,au(ﬂ G ferapremier an mefme E par l2 2.6. dumefine.Semblable-
of tH:'nl eptinfiniement A multipliant G fai& D : pan}(uoy ah Di E
,?' i s Qera premier par lamefime propofition. Doncques E ne mefure pas
L fevpef tia, D comme ila efté pofé, ce qui cftabfurde. Le nombre donc E
1 _El oqmg,ncfurc le mefme A plus prochain deI'vnité,
heiils de Javr'y commas
'lu‘fj;f’""‘ Je S " R0 POSITION XIIL
TG depuis P'ynité font tans de nombres qwon voudra continuel -
lement proportionnanx , ¢ celuy gui eft apres I'vnité est
nomfre premier 5 aucun autre ne mefurera point le plus

grand, excepteX_ceux qui font awx nobres proportionnanx.

SOient depuist'vnité autant denom- vnité
bres quon voudracontinuellement 3
_ proportionnaux ABGD. Et lc plus A ——— T e,
proche del'vnité A foitndbre premier: '
1c dy quenulautrenombrenemefurera B =———c [ ——e

le plus grid D excepeé ceux mefme qui 27
font ptopofez proportionnaux: Cars'il G ———e Z —m
cftoit poffible que quelque auere puiffe 81

mefurerD, pofons eftre E,qui fera pre- D ——me E e
microu compofé: S'il eft premier il mefurera aufli A ( plus pro-

che dePvnité) par la 12.de celiure. Ce quinefe peut faire. Sl eft:

compofé quelquenombre premier le mefurera parls 33.dv 7. qui

ne peut point eftre autre que A : Carven que E mefure D, rout

autre nombre premier meturant E, mefurera aufli D par laprem.

.. com. fent.dw7. Et mefurantle plus grand D, il mefureroitauffi A
" plusprochedelvnité parla1a. deceftuy qui eft nombre premier.

Ce quinefe peat faire. Done desnombres premiers, A feul me-
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furera E qui mefure le plus grand D. Que fi cela peuueit eftre,

Soit E mefuréde A parles vnitez du nombre Z. Donc A multi-

pliant les deux, fcauoir Z par Uhypothefe & G (quifont proportion= ¢, 3,en.
naux depuis'vnité) fait lesdeux E & D : Eferadoncd D céme PP
Z 4G parlaxy.du7. Erpource que E mefure D, auffi Z mefurera . g0/

G. Semblablement comme nousauons demonftré en Eainfide- s ‘ (‘:‘ﬂ
montftreronsnous Z & les autres n'eftre point premiers. Car i.Z 4’:, (o pres
eftoit premier ,mefurant. G, il mefuresoit anfh A: ce qui ne fe e 4o’ of
peutfaire. Que s'il eft compofé, celuy nombre premier qui le Douflen
mefurerafera A oufi c'eft vn autre, ceft autre mefurera aufli G ! e
& celuy qui mefure Gc'eft a ffavoir A parla 1. fenr.duy. Ce quine Y, “Z//f' ,

fe peut faire. Doncle nombre premicrs 4 feul mefisre Z , & po- /*“™* 1
fons que ce foit par les vaitez de I : Doncques 4 multiplianc ¥ 8¢ 3¢ *™~
B fai¢t Z & G.ParainfiZ 4 G par la17.dw 7. fera comme I3 B: foiv nefps
mais Z mefure G, doncques I mefurera B, Que fi derechef I eft fes msfase
premier il mefurera B & 4, ce qui eftabfurde: §'il eft compofé, V™ 7," r
A feulle mefurera (comme nous auons monflré en E & en Z. ) Xqpavn %
Que A mefure donc I par T, il senfitinra que A multipliant T & brv.gpins
foymefme produiraI & B; Parquoyld A feracommeB 3 T parferr 4 0
la17.dw 7. mais I mefure B: ‘Tmefureradonc Andbre premict, Honel ne-
auquel A fera donc egal T. Or A eft moyen proportionnel entre Inefure pa
T & I parlazo.de 7. veuque B ( produilt des extremes I T) eft "*-Ln[gv
egald cequi eft fai@ dumilien 4, & que 4 produi@ B: celaeft+'rmel..”
outre la puiflance desnombres. Nul autre donc ne mefurera le

plus grand D, exceptez les nombres mefmes de la proportion

propofce A B G D,defquels toufiours le moindre mefure le plus -

grand par L 1 1. de ceftuy : car ils font depuis I'vnité en raifon mulu-

plice proportionnaux. . : :

PROPOSITION XIIIL’

sivn plus petic nombre eft mefuré de guelques nombres pre- . .

miers, aucun autre nombre premier ne mefurera point iceluy,
excepteX_ceux quile mefisrent a8 commencement,

Oit le nombre plus petit A mefuré : 36
de guelques premiers BGD. Te dy B ——— A w~——m

»”

‘que nul autre premier ne peut mefurer

A excepteziceux B G D. Que ﬁ‘q_ucl- G s E ) .1_..._41-‘,-
que autre premicr comme E le pouuoie s o fasdire;
mcfurer , pofons eftre par Z. Pource D s Z e W efure,
que deux nombres E & Z font 4 lequel eft mefuré de quelques > erbes
K iiy ®
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premicrs BG D, 1l s'enfutura par la33. du 7. quiccux BG D me-
fureront I'en d'iceux fcauoir E ou Z : mais ils ne mefurent pas E
d'auant qu'il eft premier fu Phypothefe: Tls mefureront donc Z
plus petit que A mefurédeZ par E. A done pofé au commences
ment, neferale plus petit mefuré de B G D (contre Phypothefe:)
Ce qui feroitabfurde. Nul autre donc exceptez BGD ne mefurera
lencmbre A, S

' PROPOSITION XV,
»  Siautantde nombres gqw'on youdra continuellement propor-
" gionnaux fontles plus petirs de ceux quiont auec icevx la
mefme raifon , le nombre mefurant aucun d'icenx ne fers

- pas premier al vn des deux awtres minimes decefle mefime
' raifon.
' Oient tant de nombres ‘ 15
qu'onvoudra ABCDE 38 A——
{1 utlo continucllement propor- H e 4 K — 24
<eporho, 1ODDAUX & minimes de 2 P 12 B s
A fru cnn €CUTquiODE lamelme rai. F o 6 L — 36
tinhinr fonauecicenx defquelsi‘vn s Q— 8 Co—
ont affend quifoit C) foirmefuréde G =~ 9 M — 54
;[feup- quelque nombrg H. Soiée Re—  27D=——
g i aufli F & G deux minimes : N — 81

~rarguer dela mefme raifon. Ie dy E e———
iwan der gne H eftpointpremicrd Foud G. Soient parle2. dw 8.d5ncs
'fantk b grois nombres minimes P Q_R delamefmeraifonde Ad B. E¢
4y 4** 4'apresfoient encordonnez par lamefine quatreautres KL M N &
¥ vt Je godfiours de mefme iufqu'a la multitude des propofez ABCDE,
L"r“‘"“‘llcﬂ cuident par la2.d» 8. que F multiplié par P Q_& R fai®
Zi mP’f“K LM, & quctemefme Fpar K L M fai¢t A B C D:Carveuque
oo mefure C, iceluy H ne ferad 've diceux F ou M premier
% s gomme ilvefilte dela 32 duy. %1_9 fic'eft F, nousauons ce 3‘“ eft
,“dﬁml\rcquis : Mais fi ceft M auquel H ne foit point premier, il nele
e gwidwnferapasanflid 'vo dliceur Fou R, par las mefine 32. du 7. Que fi
. &,’_.',derechcf fe trounc eftre F ceftuy feraP'vn d'iceux F ou G comme
1. onqeet il eft defiré : Erfi cenveft il poine, & que ce foit R auquel H ne
o - Hoit premier,auffi ne ferail a G (qui faictle mefine R parls 2.dv 8)
2;4# s premier, parce quirefilte de lamefine. Mais G cft'vn d'iceux F ou
wile G quiontefté pofez au commencenrent minimes de cefte mek
e K o/t me raifon: Sidens awiant de mombre, e, -, . '
M""’J"Vfﬂnu ywud ot 5 . e Re ’uu»‘- F“l Gae- Jusnte laArr en 1““""&-‘
W’%Mrﬂ+,u;wo N R \/-V""l“"‘
(Z‘M Vou.—g (o v ’M,V,AV“, 4_.&-1 1’;‘:},—(« [PV y "‘/ i
ta . G bn foen bone rribn - we mafurernarin .6 MO
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Lele&eur feraaduersy quen'exemplaire Greene fetronue T+ #
cxfte propofition : Toutesfois fuivantl'opinion de monfieur de &
Candalle apres celle de Campanus qui latiennent eftre d' Euclide | 7y
iel'ay youlu mettre en celieu , ioint quelle ferrdla preuvede la “

fuinante & de quelques avtres. habnd
"2_1.- par -

PROPOSITION XVI. 9% 24 ¥Hp

povéioned a ¢

Sitrois nombres proportionnaux , fontles plus petits de cenx s 4,0
qui ont auec iceux la m:fmeraifon; les deux tels qu'on Yok= (mken
dra compofe enfemble [eront premicrs alautre, hombry;

Jomr £ nlf
SOient A B C trois nombres propor- 8 N
tionnaux minimes en leur raifon, Ie 2 4 A —pappbe
coni 37 que l'vn diccux telqu'on voudra F o— L — 12 ausavm
Q,u.‘..'. (comme pour ier 3 6 B —=pbu ping
au no § G == I —— 3 % (A=

) A B. Ques'ilne!'eft, foit quelque nom- C —

© ABC,lemefme E ferad'vad'iceux F ou G non premier {ar 17

Bre E qui mefure C & le compofé de A B. Soien: auffi donnez
deuxnombres minimes ( comme F & G ) dela mefme raifon de <A of
AdB parls 33. du 7. Mais pource que E mefure I'vn dliceux oy,
»
x5.de ceftwy. Quelque autrenombrre donc (comme H ) mefurera ‘, Noh
lgmciﬁ?li & ‘v?\ d'icenx F ou G. Pource Sluc H mefure E il me- {’:‘ n 4
Tureraauffi C qui eft mefuré de E par L 1. fent.de 7. O utre plus puis g‘};wé
que par I'hypothefe H mefureI'va diiccux F ouG, il mefureraauffi L2
lemoyen entre A & C par la mefine: Carlvn & lautre Fou G - S
;rodui& ce movyen parles milicux prochains diceux comme L & P e -
parlaz.de8. Derechef veu que H mefure E qui mefurclesput’™ 7
AB, il mefurcraauffile tout A B C: maisil mefure le fouftrai@® , <
B (moyen )il mefurera doncauffi le refte A parla2. fent.duy. Paf ™y gy L,
ainfis'enfuiura que le mefme H mefurcrales extremes C & A qui . - Yy
font premiuerspar la 3. do 8. Ce qui eft abfurde. Parquoy C fera A= (e,
remier aucompofd de A B. Semblablement peut eftre demons V¢ <fap!

¢le mefme de chacun desautres, B
obpures

° @] [4.}"4[»\

PROPOSITION XVII g v

Si dewx nombres font premiiers entr'eux silne [erapas comme
le premicr aw fecond , ainfilefecond 4 quelque a;m.
A\



Evzmens p'Evcrrny,

SOfcnt deuxnombres 4 B premiers byn i l'an. 12
. tre. Ie dy qu'd iccus ne fe peut donner vn tiers A w—————e
Dssre , Proportionncl. Cars'il fe pouuoit faire, foic 44 B 13

omiz, commeBi G:veuque 44 B{ont premiers,icecux B
ey fcront parls 25.dv 7? les minmes de la mefme rai-
eabear, fon:Celacflantvn chacun 4 & B mefureront va G
re fon - thacun B & G (ayans lamefmeraifon ) egalement parlaat.ds 7.
o propen Donclantecedent 4 mefure Fantecedent B, mais le mefme A fe
el mefure foy-mefme: 4B ne font donc pas premiers, puis que
fwusne quelque nombre 4 les mefure ( contrela fuppofition ) ce quine
o g defini f€ peur fairc. Aux ndbres donc 4 &B premiers ne fe peut donner
<om W s~y troifieme yroportionncl. Si dewst nombres donc font premiers e

prepenhirn A ke b e o Letpens.

PROPOSITION XVIII |

Sitant de nombres qu'on oudra font continuellement propor-

tionnaux, defquels les extremes foient premiers entr'eux; il

ne feéra pas comme le premier au fecond , ainfile dernier a
quelque autre, '

. Oient A B G contintellemet proportionnaux 4
b o defquels les extremes A & G foient premiers A s

Pesibion vn dlauere. Te dy quiil 'eft ‘{as comme Ad G, 6
oo Fagpainfi G d quelque autre. S'il eft autrement  foit A’ B =
" miée” 4B comme Gd D; Il fera aufli comme A3 G 9

amse bas2ini B A D par la 33. du 7. Mais A & G exuemes G
Jvewdeigont parhypothefe premiers 5 Si premicrs ils font
: mgoimes par la 23.du 7: Siminimes,vn chacun 4 D
r: fm G mefurcra vn chacun B D (ayds la mefme raifon) parls21.dw
1rgp e I¢Doncqucs A antecedét mefure B antecedent.Or ven que A3B
o< srgftcomme B i G;celuy B mefurera G :‘Parquczlauﬂi A mefurera
v s Gparlar fent.du7. Ainfi 4 femefure foy-mefme & mefure auffi
fm par Gqui fontpremicrs , ce quine {e peut farre. 1lne fera donc pas
g e+ pos Omme 4 a Bainfi le dernier G a quelque autre,
Cmfaquena s ne }h‘q )"‘Jlb‘\"' .
Comme 4 & § - ARA PROPOSITION XxIX,
Jats Sl g g
Tt y-Deuxnombres effans donneX confidererfilon penttrouuer vn
troifteme proportionneld icenx.

- -

—

e i

~
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SOient deuxnombres propofez A & B: il

faut veoir, s'il eftpoffible de trouuer vn 3. 4 6
proportionncldiccux. ledy,file premierpeut A e A =
mcfurcr le quarté du fecond que cela fe pourra é 4 4
faice: Ers'ilnele peut mefurer, auflinefe pou- B ~— B ~— gy
aoir trouuer vn troificfine proportionnel. Pre- 9 o defn

micrement B (e multipliant {oy-mefme face le¢ D — D == fad(,
uarré G qui foit mcéré de A par D. D'autant 36 16 “impo b
jonc que A multipliant D extreme produit G G — G = by
egal 4 celuy qui eft fart dumilien B (ceft 4 dire au mefme G )+ow/sp
iccux trois A B D font proponionnaux parlszo.dw 7. fcauoir ¢6-X 4 g
meA i B,ainliBa D: Lewroifiefme D eft donc trouué. Ly dusar,
"Pourlefecond, i A ne mefure pas le quarré du fecond , iliyiey 3,
ne {e pourra trouuer vn troificme proportionneld A B:'Car s'tltrect-_
-fe pouuoit faire, foit D ce yoifiefme. Dautant que A B D font stewx
proportionnaux, ce qui eft faict des extremes A & Deeft egaldcedpn-o
qui eft faict du milieu B : & foit ce produit G. Donc A mefureradomec
G par les vnitez de D (car multipliant D ila fai® G ) mais paryrvin
Thypothefe ilne e mefure point: Ce troifiefme ne fe peut donc':"‘“f’,
] ﬂ; £
trouuer. e Jo

PROPOSITION XX. YT

Trols nombres eftans donu{[conﬁderer fiTon peut trouucervu I

quatriefme proportiomnel & icenx. Wf; :

. ¥

Vx trois nombres ABG 8 s 48 l:;f;’_':
foitcerché sileft poflible A = A Yorbio

vn quatrie(me propostionnel: |~ 12 7 12 el pad

Iedyquefi le premier mefure B B (o g ns
e yrogu.i& dufecod & troifief- 18 3 3 e
me quele quattiefme fetrou- G G bl
uera: & s'il ne le mefure point, 27 ° o Nembe
auffi ne {epourradonnerleq4. E === E s m
Pour le premier: Que A Jr6 ' ¢ 36 U b
mefure le produi® D quicft D = D $veSmn.
fai& de B & G: Mais autant Fa o]

de fois que A mefure D , aurantfoient d’vnitez en E: Done A §em pu
multipliant E f2i& D. Mais B mulipliant G faict le mefme D24+
Donc parlaz.partiedelatg.de'7. Aa B fera comme Ga E: Lckf’:i'
quatriefme donc E eft proporrionnel des trois £ B G. Mais i 44**.
nemefure poine D : E ne ferapas proportlonnel : Que sileft aa-m:‘:

: L aprs by 05 pav iy

mm f—1



. EremeNs p'Evcrrpe,
trement, foit E ce quatricfme proportionnel. D'autant que B

Ke
*‘?”“ maultipliant G fai& D, il s'enfuiura par la19.dw 7. que 4 muiti=
cakon

ve et pliant E produirale mefme D. A mefure donc D par les vnitez

<% de E ; mais parlhypothefe il ne le mefurre pas: ce qui eft abfurde:

Lo P‘:‘ Etpar ainfi Enc{era pasle quatriefme proportionnel aux trois
AB .

» Ly bl PR OPOSITI 1

,}o‘w Venir A

Muﬂ;‘us nombres premiers font plus que quelque multitude prope-

& Bedhay jf:jes nombres premiérs.

R e
L:“’ “K::SOit propofee telle telle muld- D %
s dtude quon voudra de nSbres E Z 4«
!b?#u'wt premiers 4 B G. Ie dy que d'au- 3
e Jun tres fe peunent donnerpardeffus X wem— B
2, % efte muldtude propofee. Soit §
ot.S . pris vo nombre minime lequel [

felow te. foit mefuré de A B Gparla38. du7. qui foit E D | auquel foit ad-

o7 -jouftee Pyuité D Z : Orle tout E Z eft premier(ainfinousauons

Pusara- ce qui eft requis) ou eft com[pofé: Si compofé,quelque premier

e 3% (om 1 mefureraparlass. dw 7. & foit ce premierI: Iedy queleft va

V.., autrc nombre premier pardeflus 4 B G. Ques'ilnel'eft & foicle

Leciyeni.mefme qu'vn des trois 4 B C: Le mefmce I mefurera € D,qui eft
mefurd des trois: mais par 'hypothefec le mefme I mefurele tous
E Z;ilmefureradonc par ls2.fent.du 7. letefte D Z , ceft a fa-
uoirl'vnité: ce qui eftabfurde. Donc1{cranombre premier ad-
ioufté 4 lamultitude propofee. -

PROPOSITION XXII.

sitant de nombres pairs qw'on voudra font compofeT,, le ot
eft pair.

Oiér propofez lesnom- . ™
Sbres ABBC.CO&DE
mis & aﬁ'cn’xblc’z cn vnco- A B C D E
me A E.lc dyque A E eft pair, d'autant qu'va chacun a deux
, Fmics egales: Sidone aux chofes egales on adioufte chofes ega-

es toutes les moicticz feront egales aux moictiez : Etpourtantle

t tout A E {era pair par la definigion dunombre pair,

—-———

R
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. PROPOSITION XXIIL |
sitans de nombres impairs quwon voudra font compo/eX , ¢
foit lamultitude d'icenx pair, le rout fera pair. - :

Oient les nombres im- > Y mom
pair compofez AB, BG, = 2 Vo fuac |
GD & DE defquels LA B G D E iy
multitude foitnombre pair, IW? e
uis que qua7.de_fdu7.togg' irdi ; : tx‘ﬂ;’?’l |

elvnit vn, eront pair; Et v
par laprecedente cftant en multitude pair feront le tout (compofé It v
d'iceux ) pair. Sidonc les vnitez fouftraictes (qui font vn nom- Lomme 7','
bre pair ) fontadiouftees i vn pair, le tout fera pair par la mefime. may f wy
PROPOSITION XXIIII Aveir S0
si tant de nombres impair qu'on ondra font compofeX , i e

que la mulsitude diceux fois impair 3 le tout fera impair, Iny “.3""51

. UL S, 3 23 animaiin
Oient les nombres £ ™3  — ™7 \.
impairs AB,BG,GD, B G D z g b
DZ&Z E compofc‘g,dom la multitude foit impair. Ie Jy que let:' ¥
tout A eft impair, Soitlenombre Z E {ouftrai@ du tour, le refte v+ *
A Z fera pair par la precedente. Et du mefme ZE foic fouftraicte Py- Po %,
nité, lerclic femblablement fera pair par la 7. deff. du 7. lequel s == 1™
dointdi 4 Z fera vn nombre patr par la22. dece linre. Puis } ce le nom i
pombre pairfoirremife 'vaité, cllc ferale tout 4 £ impair: Car il
Je nombre impair differe du pair del'vnité feullemene, = s o

Congs derer—

PRQPOSITION XXV. %'w%&

si d‘yn nombre pair on fouflraict ynnombre pair,le refte [ra)., nonin
. patre fmyu;e,‘g:

Efte propofition enfemble les trois fai ’ ingF elle prm
»Cbefom de demonftration s car elles [cuallglael:tcil:({’:f:‘. l;;;::f)"«'w ‘,"*
eipes quc theoremes, B paires G

PROPOSITION XXV b ol
sidwn '{omﬁn pair en fouflraict yn nombre impair, lo refle ~o-: -
[era impair, e .



Eremens D'Evcripe,

PROPOSITION XXVILS .

Sid'vn nombre impair on fouftraict vn nombre impair , le refle
Jera pair. _ .

.PROPSITION XXVIIL ,

Si d'vnnombre impair on fouflraitt vn nombre pair, le refle

Seraimpair. - .
PROPOSITION XXIX.

Sivn nombre impair multipliant vn nombre pair en engendre

quelqw’yn ,lengendre fera pair,

. L E nombre impair 4 multipliancle pair B, face 4
"rwhes” L, G, le dy que ceftuy eft pair. Drautant que le 4
4 p-vf¢ nombrepair B eft pris parlamultitude des vnitez B A
Ho v fmde Aimpair , il ferale tout G pair parls 22.de celin. 12

i douieofbpery . PROPOSITION XXX. = -
Le E;/Si vnnombre impair muleiplias vo impair produict quelqu'va
P I Ie produict fera impair. .

e 3. mmads

3
*4- LE nombre impair 4 multipliant l'impair A
A4S B face & produiie G. Pource que 4 parla
*impaiy mulitude impair des vnitez de B produit G: B
La me 3¢ Le tout G produiét feraimpair parls 24 . dece 1§
exd &C.» Livre, G
03, Sk, PROPOSITION XXxI.

c 5-0A S#vnnombre impair mefure v nombre pair, il mefurera anfii
mble ains: la moictid diceluy pair.

AT M- w‘“"-:"' .
awive a0 Oitlenombre impair A mefurantle pair B. Ie 3
Gese va:§dy que A mefurerala moictiédu nombre pair 4
;ﬁw1n-u4 . Que le nombre A mefurele pair B par 5,Icdy 18
< L pn o U1 que G et pair. Car ficetuy eftoic impair, I B
e s enfuiuroit que impair A par ['impair G produi- é
wlBplis poic Virapait B parla precedente. Mais Beft fuppofé G
ws] pwr pair. Ce qui eft abfurde. Lenombre G eft donc pair. i donc A
mampa partoutesles vnitez de G, produi&le tout B, il senfuivraque le
< ,{Meﬁnc A par lamoictié de la multitude des vaitez du nombre

imzf %rn'w, fur nﬂu‘s‘ﬂ-w ¥ Lot wM-’]Vﬁx/’ .
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pair G, fera & produiralamoictié de B, Doncques A mefurerala:
moi&ié de B, parla moi&tié des vnitez du nombre pair G. $; done
vn nombre impasr,Gre. :

.~ PROPQSITION XXXII, ?:2410

Sivn no.mbre impair eﬂ‘ premier quelgue mombre, il fira aufil e
premier au double diceluy. , 5 f,#l inibion

Oit fe nombre impair A premier 4 quelque 7 ’; |’ bu

Snombrc B, & le double d'iceluy BfoitG. Ie dy. A Miey <4

que A eftpremiera G. Que s'il ne left, Que quel- 8 200 4,::

que autre D mefure iccux A& G: lequel D fera B facomg do>
‘impair: Cars'il cftoit pait mefurant A il produi- 16 panle, sl

roit va nombre pait, par 2a.decefiwy qui eft conere rendor
Phypothefe par laquelle A eft mis pour impair. de, nombrg

Donc aufli D feraimpair qui mefurantlenombre D s aas font- e
pair G(double de Bymefureraaufli lamoi&ié d'iceluy B,parls l;rg.?”:'g_v} '}?

 cedente, il mefureraauthi A par confequent mefure deux premiers €omm~ ¢'s
A & B, ce quine peut eftre. Il ny aura donc point de nombre quivey la

mefureiceux A & G quifont par ce moyen premiets, - 23 Suge
) ‘ ey rvonbres
PROPOSITION XxXXIH, pyeomrer
Vn chacun des nombres qui font doubles depwis le binaire , ¢ e Sk
tant feullement pairement pair. a ;‘:‘3': ’;’2
SOient depuis deux autant de nombres quon voitd Wl Arom
voudra doublez 4 B G D. Ie dy qu'va chacun Tre gui fm
driceux eft pairement pair, & ceux-ld feulement. 2 o
Car veu quils font fai&s par larepetition du 08~ A e & Tasives—
bre binaire, ils feront pairs par la22. de ce linre. 4 Tam b2
Eftans tels ils feront proportionnaux depuis'vni- B Fe
bt ana , s -
té (cftantle binaire double de vnité.) Lenombre 8 Rembe gud
doncmoindre mefurerale plus grand par quelque G ———mmma Foo’ 13
nompre des nombres dela mefme proportion qui 16 pemira
feront deuant par la1x.de celiure lefquels (erSt pairs: D mmmmea®™ %0 £
Les produits donc feronttous pairs, & de plus, "y .m -

gaucmcnt pairs parla8.deff.duy Carnul autre 0§ E emmmmma’ ) 7"
re neles peut mefurer excepté quelqu'va des nombres qui {00t Paut- pas,.,
deuant en la mefme proportion parla 13. de ce Linre, qui {ont tous teadre.- ane.

ais comme il 2 ofté di&. Or quil ny en ait 2ucun autre(hors ceux V= awhe il
ﬂi ) qui fpic paiceaens pais, il eft manifefte. Car sl eft ‘“mm;;j" o

1. a - » =



EirmzeNs p'Everipe,
foicceftantre E, Kui fera toufiours couppé en deux egalement
dw vaniufquesa ce qu'il eftoicreduiét 4 P'vnité oud quelque nombre im-
Vel (fre pair; Et faut parncceflité que ce foit vn autre que I'va d'iceux.S'if
{Now eftredui&t au nombre impair,celuycy mefurera E pout eftre don-
X3ttt blé pluficurs fois : Il ne fera donc pas pairement pair par la 8. deff.
Al T 4 duv. Etsil vientd I'vnité, ceftuy mefine ferale binaire ou double
e, de depuisle binaire : Et puis qu'eftant couppé en deux continuelle-
Lf‘" "‘"“tnent; eftant double continucllemenc il fuiura la mefme raifon:
b.:"'fz()ar ledouble eftla conuerfe dudemy. Il ny aura donc point de
gre e «-mombre pairement pair qui {c puifle prendre hors d'iceux propo-

L ez Sudonc un chacun des mombres .

r ! PROPOSITION XXXIIII.
Si ynnombre & [a moiclie impair, iceluy [era feulement pai~
rement impair.
Ct v Oitvn A -
; < it vo nombre A ayant amoiQié B 0
Kol “‘j""Simpair Ie dy que A'& ccuxdelamel A
s que meforte font feulement pairement pairs.
@ nemé~<8oit Gle nombre binaire par lequel B 26 Py
ALompor puiffe mefurer lc double A. Soit auffi B wwm: G ——e

—— quelque ndbre pair D mefurant e mef- 10 [}
77 me AparZcequifepeut faireeftantA D e Z e
.%o du 2 pait. Pourcequecequicftfaitde G B
tezg ;U eftegaldcequieft produitde Z D: Gad D fera parls1g. duy,
¢ paives-comme Z 3 B: Mais le binaire G mefure le pair D, donc Z mefu-
e e {"W‘;!cra lamoi®ié B : Z eftdoncimpair: Car<’il eftoit pairil feroit
Armp dim B (lequel il mefure ) pair, par La 22.de ce liwre e qui feroit contre
wmpetd Phypothele: Ceft autre nombre donc quel quiil foit fcavoir Z
Sedeur S fora impair, parlequelle pair D mefure A, quipour cefte caufe eft
g pairement impair. Outre plusiln’y a point d'autre nombre paire-
Somair, B0CDE impair que celuy qui a a moi&ié impair : Carsil y en auoit

Y Y0 autrcayvant fa moiié pair, le binaire { ‘?m eft pair) mefureroie
.’T:;;.} 3 icelle moi&ié parlamoitié: Ceft autre donc weft poitie paire-
g Jugid TERL impait parls 9. deff. dv7. Ce qui eft contre Ihypothefe. 11
41 b muli-w'yadoncpointautre nombre pairement impair; que ceux qui
pléans frb ontla moictié impair. .

Al ored faire grole PROPOSITION XXXV
fosae vl Ramon, S
paiv wink '{vn nombre pair n'eft pas dowble depuy deuv. e wa pasle
So wa v moicticimpair, i eft pasremens pair ¢r pairement impair, -

' , . T Soit




- (excezdu dernier) a tous les autres E F,B D, AG qui le frcéedét.

Livke NEvFIEsSMI.- 89.
S Oitquelquenombie pair A qui depuis deux pe - ’

foitpoint double, mais qu'ilait fa moj&ié B, . 24
pair. Icl:ly que Aeft vn n¢mgrc parrement pair & - .4 ;D: ’:Z
impair.D'antant que 4 n'eftpoiot doubledepuis . ; - 12 o
deur, iceluy conunuellemércouppéen deux ega« .- B ommemsmta )
lemétfera vn nombre impair rearsit fifoitdeux, 2 . ¢ 3 3 de

oul'vnité,il feroit double depuis le binaire: Quil+ &
face donc limpair G ; 1l eft euident que limpair Gmefure A pag meas Koy
vandbre pair:Carsil fe mefuroit par va impairil-feroitle mefme s+ f o #es
A impair parls 1.4.de cefiuy: Donc Fimpair G mefurg of par v pair, s~ (¢
Et pource que A afa moi¢tié pair,le binaite(pair)te melurera par 'P‘”i(:::
la moi&ti¢ (qui eft nGbre pair.) Ll senfirura donc que lengbre 477707
(lequel eft mefuré d'vn pair par vn pair, & quelque fois d'vn dGtfe ., cn o
air par vo impair) {era pairement pair & impairpar ks 10.deffidw 7.5€ 4 ppas
Et i derechef B a fa moi&ié pair,encor vn autre pair le mefurera ment
parvanombre pair ou impair: & ainfi infiniément fufquesd ce #ar Goms

qu'on paruienne a limpait, - Cxrt vt 4
.o . S L ¢ .
PROPOSITION XXXVE = “mebaoreomt

Sitant de nombres quwon-voudra font continuelement pros b, sonti
portionuaux ,.¢g di fecond ex dfvnier félement desnom- Begod L

£ b nadne
bres egaux au premiers tout ainfi que PexceX du fecond feva
ais premier, tont ainfi feral'exceX dn dernier 4 tous cenx
qui precedentle dernier. ' "y
, o . IR Cettespry
S_O;cn_t tantde nombres qu'on vondra o RN
continuellementproportionnauxAG, - Ar—e=i@® . vugiol 4

BD,EF, & IH. Et foit ofté du fecond D Loy v,

BD,lenombre B Cegal au premict A G. B - I8 C . > ‘Pu’.‘r“' .'.':
Et duplus grand & dernier foit aufli ofté .. B r—r——E "/ ot fo
vnmelme nombre IN. Iedyque come ¥, 8.4, 6,2 50,0 7.5,
FexcezCD 4 AG premier, ainiNH - . NK L  galis oy
D'autant que I H eftle plus grand ( car parl'h efele fccondz ( "".
cftplus grand quele rul;xicx% foict IL yo];'é ega)l,gaEdl‘l’ &IK3BD; ¥ M:‘
maisd AG eftegald IN;Ceferadonccommec I HAEF & EFa, 37 ¢
BD,& BD 4 AG,ainfi demefine IHAIL & IL 3 I K &IK 4 IN, 2% a~#/
carils font egaux: Parquoy aufli NK fera egal iCD par s 3.com.fem. Z_’"
Maisveu que come le tout IH au tourI L ainfijefouftrai& IL au -

foultrai@ 1K le refte LH parlax1.do 7.feraau sefte K L cpmme 1=“,,,,<DL‘:_
. Adngy —

[N

¥
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ErtmeNs pEvcriDE,
Ye 20 v tout THautout IL.Pource que femblablement 1L eftd IK come
lve 5 1K aIN;lenombre KL d NK fera par lem«fme comme le tout IL
"7k a 15 zmrone IK: Maiscomme IH 4 IL & IL 2 IK aufli IK 3 IN; Ainfi
¢c1g” 72 ontefté IHa EF,& EFaBD & BD 4 AG. Donccomme LH 3
4 KL&KL4iNKainfiferaEF aBD & BD4 AG Ecpar viafcitu-
“Yefle 4 12 defelonlaryde 7.comme LHa EFainfiKL i BD,& comme KL
e 12, te- ABDainfi NK3 AG, & commelvn des antecedens NK a vn des
“ve 3 ‘confequens AG;ainfi feront parla12.dw 7.tous les antecedés NK,
Ve 0e a nefK [ LH dtousles confcquens AG,BD,EF. Mais CD a cfté de-
de g ielesymonftrd egald NK : doncques cdme CD (excez dufecond BD)
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