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IRE, L
Le fauorable accucil qw'il 4 pleu d
Vostre Maicfte faire i mes premie-
res weusres Mathematiques ;- m'o
2 blize & affesre toneenfemble de
4 [w) prefenter ce recent labewr, qui
" apporterd pest eStre quelgue clareé
dces [eiences @qqelzm defir & Voftre 'Nab[c edai~
ier ¢ honorer ce quelle woid fanorisé &r chery de
fon (ouscrain Prince. E‘t{ﬁ as igoumrmmm;_ dnmone
de Diew Vfe towfiours de guelgue trair de Geametrie
(consshe difoit le dinin Platon:) C¢f¥ bien raifon,gue ce-
Iy anguel par-une certaine communication de fa puif~
Jance en terre, il & commis Padministration-du plus
bean Royaume qui y foit, fe monstre amatewr d yne
[cience dont Fy[age e remargwe an Ciel €0 gue le Crea-
tewr mefme de 'V niwers w'a point defdaignée, puis que
(comme die le Sage )il 4 cree toutes chofes par poids,
wambre ¢or mefure s Es certes s'il oft pim difficile de
- AL
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wefurer , comme il appartient les chofes grandes , la
Jeience qui Uapprend eft tres-nece[Jaire d cesx que Diew
acflenex an [upreme d;gre’ de grandewr. Iele pric,
SIRE, deVowloir de plusen plus agrandir ¢ af-
fermir «woftre throne, ¢ de vous combler de soures
Ses benedictions. | :
A PARIS aumoisd Aouft 1598.
De yoftre MAIBSTE), .
. Tres-humble, tres-obeillant, & tres<
0. fideleferuiteur, I. ERR'ARD.
"~ de Bar-le-duc. '

T

.+ ... ADYERTISSEMENT.

D'Avm;ht éue‘les' Elémens ﬁ doiuerit live defuite, ¢
gue la demonstration d'yne propofition depend
des chofes precedentes,i'ay ewitc. tant qu' il m' a et pofSi-
ble les ruaines redites d'icelles,craignant que le trop grad” -

~ dmasdetelles repetitions n’eriipefcgl:ﬁ latumiere gueie
tafche yapporter. Quand donc le LeCleur trousieraque
ie dy quelgue chofe cftre ainfi o ainfi fans autre prewne,
* Wil feache quecela aura efté demonfiré gosreperc pla=
' getm fois. Ie le prie donc de prendre cefle bricfucte en
onne part,comme awfSi certains mots (qui font plies La=
tins que Frangois ) defquels i'ay cfté contraintufer,wen
~ trouwant point de plus érieﬁ_,‘r‘ia plus fignificasifs..
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DEMONSTRATIONS/
DES ELEMENS Lt
DEVCLIDE.','“ -

LIVRE I. A
.DEFFINITION PREMIERE

E pom& eft ce qul n's aucues

‘ 2 s ‘ pames. T
2. Y R La ligne ett. (enlérant voes Iono
(NPT gueur, fans laggenr.

3.Les extremitez dés hgncs font
=4 poinéls. h
© Ligne deoidte, eft celle qui-eft cgalement com-
; pn(c entre (g5 peindts. .. .
s. Supetficie, eft qui a longucut & largeu; mm feu-
lemeat, - - T
¢. Las fios des fupesficies font hgnepphgnes. i
7. Supcrficic plane eft qui demwtp egalememcntr;
feslignes.
8. Angle plan <ft lo concauss; dn dcux lignes qq.
s'entretouchent en vn poiny, & lefquelles conn-
.. nuées fe cpufpent au melme-poinct.
3. Angle reétiligne; eft coluy qux ot faidk dc doux
lignes droiddes. -
10, Quand vnelignedroi@e, tomban: (urvnc hgnc
dml@ﬁa fiuﬂ,' des angles dvne part & dautrg
A iij
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£ganx enfemble : I'vn & Fantre des angles egaux
fe nomme droié : & laligne droicte tombant fe
nomme perpendiculaire , fur la ligne fur laquelle
clletombe.
u. Et-langle plus gtand qu'vn droi@, (¢ nomme
Obtus. \ : .
12. Et l'angle plus petic qu'vn droi& fe nomme
aigo. . ~ '
13. Terme eft la fin de quelque chofe.
14. Figureeft,qui cft contenué determe ou termes,
15, Cercle, eft vne figure pleine contenué d'yne li-
" gnequi fe nomme circonference : en icelle y avn
oin&, duquel toutcs leslignes droictes menées i
citconference font egales enteellest
16. Etcepoin@ 13, sappelle centra de cercle.
r7. Diametce du cercle,cft la ligne droi@e paffant

par le centre, finic d'vne part & d'aurce 2 la cir-

conference , laquelle dinife le cercle en deux
~ cgalement. o
18, Moi&ié de cercle eft vne. figure contenné du
diametre & de la circonference comprife par
iceluy diametre. S :
£9. Seion de cercle eft vne figure contenué d'vae
ligne droicte, & d’yne partic dela circonference.
20. Les figures plaines re@ilignes: font celles con-
tenucsde lignes droiCtes. :
a1. Les figures de trois coftez font celles contenués
de trois lignes droices. SR '
21. Les figares de quaere cofter font cclles compti-
fes de quatto lignes droites. 8
23. Les figures de pluficurs coftez font celles com-
.. prifesde plusde quatrelignesdroies.
24, Des figures de trois coftez, cclle fo homme
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trisngle’ eqmlatcnl qui eft contenul. d6 trois co-
ftez cgaux. -

35. Ifofcele,qui eft contenué de deux coftez egaux .
feulement.

26, Scalene,quxeﬂ:comenuédetrop cofhezmegaux.

27. Encor des figures.de trois coftez , celle fe nom-

metriangle rectangle, quia vn angle droick

28. Ambligone, qui a vn anglé obtus. ~ "

29. Oxigoae, qui a trois angles aigus, _

30. Maisdesfiguresde quaue coftez , celle qui a'lés
coﬁezé egaux & les anglcs drm&s {e smmie

- quarr _

';l.q Celle qui a les angles Jtor&:, nws les mbﬁcz ‘
inegaux, fe nomme quairé long. ‘

g1 Celle qui a les cofkez egaux , mais non- les an-
gles droicts, fc nomme Rhombe., -

#. Mais ceﬂcqul a les coftez oppofez & fes auglﬂs
oppofcz egaux,mais n'a pas coftezegaux enfemble
ny les anglcs droids, fe nomme Rhomboide. . »

34 Exceprecelle-cy,les figures.de quare coﬂ:c: fe

nomment tablettes ou trapefes,.

3. Lignes droi&es paralleles fone celles, lefqucl-
les eftans en vo. mefme plau & mences dcpnt &
dautze ne concourrent point esfemble., -

3. Patallclogtamme. eft ‘vne figure plane cohter
nué de quatre lﬁncs droiles, defiquelles IG apf
- pofecs foat parallcles entr'elles.

swswrnrr LES Dxudubis,
upoﬁdmfmpk:. | e

Damando I..
A iijj
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D‘Vmpoin&ﬁ,m aiRee poindk | menet vae ligne
- Contimuer vacligne d:mébe.ﬁmc e il
fera befoin. B t qu .
.ga ~Diefedire vn ccicle & lentdnr &.vzr pmn& &
: fenesclle diflsace quoncvoydta. iy .

coMM‘VN;zs SENTENCES.
,Prcm:er;

Es chofts tgnlu ivnc, fontcg;lcs ener’ clles -
;28 Ex (i chofes:egales sadiauftent tho(cs cga-
les, les toutes feront egales. .
.3 Et fi de.chofes egales; {c lcuem: clm(cs cgalcs,
les reftes ferontegales.
4> Exliik.choles inegates sadtouﬂem chofcs egalcs,
lestoutes ferontinegdles-
: ;. Ee fi des chofesinegales, fe Ieucpt'd:ofes egalcs,
. Jos zeftes feront inegales. -
& - Lées.choles qui fone donbles i \/ mcfme font
" mggales enerelles,: .
7. Et les chofes-qui: font mmﬂn’é dfune mcﬁnc
" font'cgalésentrellesl .. - £
5. ‘Ecjes chofes qui conpwnncnwn(cmbl:&cntrq
elles, (one egales entr'eles. ...
. 2:: o wut eft pl fpeand gue fa-parric..
- #q:. Tdus angles 3 toifds (om cgadx carrcux. .
u, Sideffus deux ligies droictes tambe: voe ligne
drot&c faifantles angles'dedisd’ vnemefme pate,
" plis peuts quededx droilks, icelles oifans prolen~
gees infiniment. f&. tchcnntremm dela parcenls-
quelle Jes angles fontplus petis que denx droidts.
§2. Deux lignes ¢ ma& ‘e camprenaent pas va

| tfpacq ol



R MIA ELAE

LE P IER LIVRE
.- DES ELEMENS
DEVCLIDE, - .
PROPOSITION PREMIIERE

De/Jus yne ligne droitte donnée ¢r finic deferirevn
‘ ~ triangle.equilateral. .
%9 O 17 la ligne droitte finic & don-
née H B, & dupoint H 4 |a diftan-
5 c¢ HPB foitdelcrityn cercle: parla
trofiéme demande & delautre point B B
ala mefme diftance foit defctic va
autge cexcle, icepx cércles feront egaux s & foienrsirdesleslignes
HC& B Cailafe&ion des deux cexcles C par la premiere deman-
de:d'autant que HC eftcgaleaH B & B C dlamefme HB par
la definition du cercle:il s’enfuiura, par ks premviere commune j'enfaa?
que H G & CB ferpnt egales, & que letrjanglefera equilazer
ce qu'il falloit demonftrer. :
v LY -

o]

'\..  [BROPOSITION®IL' . 7!

i \Q’lm poinidonné mener voe ligne droite egale
,1.}' K s yndbigne droite donnte. - ' -
s SOithligﬂEi)m&o{'écGB,lﬁ pointdonnéH, . p

foitzirde B H, & fuxicelle foitfaic le uiapgle  / L
¢quilareral BHD,raymknrwﬁmag%ix—‘ §'~ % 7

g‘_fh’)gig DB vers G parlafeconde demande & foig \_
le cercle ducentre B aladiftance B G, par el
Mirnfics demugdeigelies BE,& BC ferbregas



N Erzuzns n‘f.vcunz, A
les. Apresfoitprolongée D H vers £, & faic » ~

le cerde ducentre D dladiftance D C lesdeux X
lignes DC & D1 feront egales : def%uech('
fautofter D B,D H egales: refteront BC,H 1

cialcs » par 1 troifiéme commbns festence. Or G B %
eftauffi cgaled B C, icclles GB & HI feront )
donc cgaFes 2 paria promicre commane fentonce.:

PROPOSITION IIL

De de'nx ligm} droites inegales données , ofter de La plus
grandewne ligne droite egale & la plus petite. -

Oitla plus grande HB & laplus yetité C, foitpar ¢
Sla precedente dupoint H tirdevnelignecgalea €~ 7 =

comme HD, & fait le cercle ducenwre H 2 ladi- H
ftance HD : Il fera euident que HL cftant cgale
d HD. fera auffi egaled C. : a L @

PROPOSITION IIIL

Si de dewx triangles , les dewx: coftZ del'vn fonp egaux aux

deux cofteq de Famere wn chackn as fien, ¢ Pangle de Lvn
' contens desdewx cofleX_eganx, eftegal d Pangle de Lantre.
* Us anrontlabafe egale dlabafe, ¢r lettiangle feraegal an
. triangle, ¢y les antres angles aux antres angles, wn chacus

" aufien, ceux qui font oppofe{ awx coft egaux.

E ¢ deux triangles BHC, &
DL D F foient les deux coftez )
HB, HC cganx'aux deux coftez
DL, DF & les angles qu'ils com- ‘
prennent egaux:fila bafe B C eft plus S ¢ L'V
grande que labafe L¥ | foitde BC - ™ )
couppée BI egalcd L F par besvoifidmedecelime:& foitrirde H I
Maintenant fi les deuxcoftez HB & H 1 font cftimez egaux
ausdeugcoftez DL,DF &labale egale ilabafe 1l eﬁ'c\:i%ent
qiclangle BHI ne fera’ylus cgalilangle L D F, lequel BHI
eftmoindre quete pof¢ B H € delaquantieé delangle IHC:




: -LIvYRE- PREMIER, - €
ce qui eft abfurde. Semblablementfe demeonftrera LF n'eftre
point plus grandeque B C. Sidoncdedepr sriangles, &rc,

PROPOSITION. V,

En tout t}iangk xﬁ:/&eie,'leungl‘e: qui font en la bafe fone
© egawx entrewic: ¢ aydntmené les lignes droiches egales,les
angles qui font foubs la bafe,feront égasx ensr'enx.

Vv ttianglclfo[qclc B H C foient les deuxcoftez HB & :
DH C prolongez en forte que HF,H G foienr egaux,& t-
réesles lignes F (%, B G. D'autant que F H HC font egaux aux
derx coftez GH, H B, & quelangle H cft commun, labafe
FC feraegaledlabafe GB parls precedemte Tangle F dl'angle G:
langle F C Hal'angle G B H,& Pangle F CB il'angle GBC:
cesdeux coftezde FCH & GB H, refteront HBC& HCB
furlabafe egaux: & pmsque BF, F C font deux
«coftez egaux aux deuxcoftez CG, GB, & que
1‘21( F eftegalitangie G labafeferacgale ala
bafe, & lesautresangles aux autres angles. Dont g c.
senfuiura que lesangles foubslabale FBC &

G C B feroht auffi egaux. B

.PROPOSITION VL .

Sideuxangles d'wn triangle font cganx emr ey x,anufii Ies S
cofteX oppofeX aux angles eganx font egaux entr'enx.

Sldu_trizngle HBC les deux an les HBC & .
H C B font egaux,il faudra & H C foiét

ue H, ,
aofli egaux. Awatrement foit 11 B plus grand que %,
HC, & foit couppé B P egild H C. d'anmant que
c

14

HC & CB fontegauxa BP,B C,& queles angles

quils comprennent forit egaux, labafe H C .

egale dlabale P B, & letriangle H B C autrimgle :

. RCB, &lesautrcs anglesaux autzes angles, par la quatricme: ce
qui et faux | eftancl'vn des ui s contenu en l'autre , & pat

onfequent plas petic, & l'angle P CB moindse que langle

B CB. 5 douc dmn angles & vm sriamgle, > o

7 v

-
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SOicni delaligne H B,& desextremitez ¢ »

. ErsMexs BEVCLIDE,
FROPOSITION VII o
si des exmmri{_de gmelque ligne droicte dm\,x atmlg:u

droictes concosirrent en wn poinck: dewx autres ignes droi-
cles egales d celles-cyl'vne & autre,ffanoir celles poffedans
‘mefines termes ¢ &"vne me[me part , ne [¢ posrront tirer
Jurvnplan avnausre poinct. o

H, B les deux lignes tirées au point C,°
HC, BC, & foignt encpren vn auwre point |
P, tirfes HP & BP egales(sl eft poflible)
fcavoir HP A H C,& BP i B C pofledis,~ &

" mefmes termes,d'autant que per la §. propefitsom lesangles H C P |
& H P C fontegayx;comme aufli BP C & B CP,ifs'enfuiura
que la partjc fera egale d quelque chofe plus grande quele tour,
comme l'angle B C P (parnede H C-P ) feroit plus grande non
feulement que C P H ( comme il aefté pofé ) mats-aufli que
C P B,ce qui ne peut cltre:teliement que Si desexeramitex , are.

Que fi le point tombe dansle triangle comme G & lesdeuxli-
gnes B G, B P fonteftimées egales, comme aufli HG, HP, §

s enfuiura queles angles foubs la bafe {eront egaux parla . fga-
worr FPG' & LGP, cequieftfaux: car HG, HP font auffi
pofées egales, & fontles dngles HGP & HP G cgaux, telle-

“ment quil faudroit que'angle H G P fuftplus grand que FPG,
maisil eft egal feulementd H P G. Il¢ft donc manifeftequela
propofition cft veritable,

'PROPOSITION VIIL

Si deux triangles one deux cofteX e huxaaxdeux.coﬂe{ bvnd
bawwe, ¢ labafe egale alabafe,ils anvont aufii Langle egal
@ Langle, fganoir tt‘;uy vontens de lignes droicfes egales.
bafe, l’nn%_c H inggall'angle P: & foit [ur

g p
labafe LF conftitué vn autre triangle ayant m"

L G &GF egaux aux deyx coftez BH & ¢ B F

: S‘ll eft auzrcmcni,foicntdesdcuxtri ¢ ¥
HBC & PLF ayans les deux coftez ~
egaux aux deux coftez, & ks bafc egale dla



. Livre PrEmMizr.’ = 7

HC, & Yangl: G cgalail'an%lc H, il s'enfuiuraquela ligne L G

feracgaled LP & ¥ G d F P coutrels precedente,& l:‘iau:rcs an-

les cgaux aux autses angles per La quatriéme , ce qui eft faux; n'e-

%tant Iangle GLF queparticde P L F, Telemcat que Sidews
triangles,cors, L L ] :

"PROPOSITION IX.
Coupper vu angle recliligne en dewx egalement.

" € Oitl'angle donné B H C, & foient HP & H
H L failkes egales & tie P L, furlaquelle

foit faicte le triangle cquilateral PLF, &tirde P L
. HF. D'autant que les deuxcoftez LH, HF: -
. font egaux aux deux coftez PH, HF, & labafec 8 €
- LF egaledlabafe P F,il s'enfuiura parla prece- £
. deste que I'angle LHF, foraegaldlangle PHF:
-~ parainfi l'ang%c donné BH C feracouppée en deuz egalement.

_ PRQPOSITION . X,

Cou’["er en deux egalemens vne ligne droicte
- _ donnéc serminée.
SO'u ]ali%nc droicte finic H B, furlaquelle foi fait e
le trmng ¢ equilateral H B C, & foitcouppél'an-
¢ HCB en deux egalemenedelaligne CD par
precedente. D'autant que C H, C D -Lone cgaux d
CB, CD &lesangles qu'ils comprennent egaur,a 4 o g
bale HD fera egale agbafc D B: parlaquatriéme. '
Tellement que H B cft couppée en dearx egalement., -
. PROPOSITION - XL |
$ar vue ligne droiGerr dvn poinét donné ewicelle eflener
Ve autre Rgne droicte en angles droicts.

- RN Ll ropofée H B foit le point -‘
Edme g’:tiu es CP, CL cgales: & »

fur PLL foit deferitbe trizgle cquilategal PFL, ‘
; & mende latigne JF C, D'autant queles deuxyy p L »
tangles font eompris delignes egales,sfe- — .- ¢© ~

\
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oo \l Ertxzws pEverny, ”

. ront equiangles , tant parls 4. que 8.prpef. L'angle FCL fera
donc c?gal i?’angle F CP, & tousdeux ferontanglesdroidts , &
Ia ligne. F C perpendiculaire par ls definision,

PROPOSITION XII _
Ssryne It';gne droicte infinie donnée, ¢ &yn point donné
guin'eft pas en icelle menervne lignedroicte -
v' perpendiculaire, \ '

SOit a ligne propofée HB & le point don- e .
né hors icelle C, duquel foittiré vn cercle en
forte qu'il couppe Ia propofée , commeen G L, i .
foiecnt menées C G, C L egales & couppé l'an-  ©
gle GCL en deux cgalement par CI: d'autdt que les deur trian-
les font equiangles, Iangle CIL fera egald CIG, & icemx -
%cront droits,& C 1 perpendiculaire par ls defimision, - o

PROPOSITION xIII,

Sivme ligwe droicte tombante fur vne autre ligne droicte, f.'d& N
dewx anglesiceux [eront droicls, ou egaux & deux droitls.

S Oitlaligncdroi®e LB tombante furlaligne PC, u

clle fera deus angles droi@s ou eganx i deux - %

droi&s. Que s'ils font droifts nousanons ce que de~

firons: s'ils ne font droills, fois eflcuéela pespendi- 5, 3|

culaire B H dupoint B. D’autantquelestrois an-

glesHBP,& HBL & LB C valentdeuxdroi@ts, il s’enfniura,
uelecompofé PBL, &leﬁmmB C vaudront auffi deus
0idts : cat I'excez del'va cftla diminution de Pautre,

<

‘ 'PROPOSITION XIIIL.

- Si en 'wn point quieften yne ligne droitte deux autres lignes
droifbes ciconrent de cofté ¢ d autre en vn plan, ¢r font
deux angles droicts non d'vne mefme part yicelles dex lis
gnes ferons directemsent enfemble. S



Livere PrEmrze, :
V pointdonné B dela lignedroitc H B "

foient concurrentes deux lignes droictes -
C B & DB faifanslesdcuzangles HBD & S A
H B C cgauxd deux drois, il faudra qu'icelles c 3 !

dcuxlignes foient pofées dire@ement comme D
wnecfculcligne. Sinon,foit pofée LB dire@ement auec B C:il
s’enfuiura, perls pracedenté que H BC,8 HB L ferent egaux:
a dcux droi&s: mais ils font plus scﬁts delaquantité delangle
L B D:la propofition demeuzera donc veritable.

PROPOSITION .XV, .

si demx lignes droictes (¢ conppent Pyne l'autre, elles feront e
anglesoppofeX I'wn consre Lautre au fommes eganx.

SOicnt deus liﬁnes droictes HB, CO fe coupans ~ 8
~ MP'yne l'autre, d'attant quie lesangles HLC &
HLO fontegauxd deux droits parle13. HLO &
OLB auffi egauxd denx droi@ts,le cdmun HLO N
eftane oﬂ:é,r:%texon: HLC & OLB cgaux. Sem- © 3
blablement fe demonftrera HL O eftre egald CL{B.

PROPOSITION XVL '
De tows triangle ayant prologel'vn des cofteX Tangle exterieny
[ers plns grand que P'vn ¢+ L antre des inserienrs oppofeX.
V aiangle BHC foiilc cofté BC prols- = w
gé vers N, & couppé HC cn deux cga-
lement en P, &tirée Bﬁ’ vers F, ea forte que
BP,PF foientegales, foitauflitirée CF.d'au-4
:I;)t nﬁ l"P,lel: fonteg::x aux deuxcoftez
‘ » & es quils comprennept o
s:f;z au fomn‘n;:% cgamgielal;n{ldmc,lg 1 ? o
riangles feront ¢ s, tellement que P CF fera
ilengle v 18 Aplu{gf::; mion P CNq&‘:r;};lus 3:5:
. ement fe etal'aucre HBL mot
» dequeldmericr HCN. -~ oo
: S ‘norosn‘xou xvir.
» Desous triamglelesdenx angles pris en quelque forte que ce
T i foe gl piks quedeswdoodss

A

L

yo



L ELEMENS DEYCLIDE, -
DV tdangle BH C foit prolongé BC wers o
P.d'autant que lesangles HCP,& HC B _ :
{oRt egaux a deuz droids, & que Fangle cxce- A
nicur C, eft plus grand que Fangle H ou I'angle :
B: il s'enfuiura que l'angle HBEC & l'nglc“r' :
H CB cnfemble ne vaudront pas deurx droictsy
oon pluy l'angle CH Bjaiiec Yangle HEB.
" PROPOSITION XVIIL ' 5
- Entout triangle le pluc grand cofté foufliés le plus gricd angle, -
SOit_ du triangle HBC leplus grid cofté HC. - \u to
Sil'lan?lq. H B C n’eft]eplus grand angle du ?
triangle foitcouppée H L egalea HB:les an- -
les {ut la bafe ¢rone egawx, {tauoir HL B & .
BL: Mais HLB cft plus grand que LCB in$ K —g,
terieur & oppofé: a plus forte rafon HBC qui _ /
eft plusgrand que H L B fera auffi plus grand que LCB, S
blablement {c demonftrera Fautre angle. Deaceey on pourra recale |
goeleplus pesit cofté foufliendsa le plos petss anigle. |
PROPOSITION XIX, <
Ensout triangle le plus grand angle eft fouftenn
. - du plus grand cofte. .
Oitt du triangle HBC leplus gtand aogle B, file o :
S plus grandcglﬁé welt HC foir vnautre, comme .
H %,il senfuinra par la prmdmt‘c,.gﬁ; langle C fera 1
le plus grand contre 'hypothefe. Semblablement fé, :
demonftreradelautre cofté B C. De'cecy refulte que L~ ‘
lefls petiangleeft foufteni dd}l@pgﬁt mﬁe‘. i ' ,B' B e
“  .PROPOSITION Xx¥ ~ '
. Emtout triangle les deux cofteX pris en guelque forte que
. cefois, fons.plus grands quelamere, .
GOitleriangle HBC,& profégé lefofté BH vers
&P enforte que HP foitegala HC &ioines PC:-
les angles HPC & HCP ferot ppaux par bt cinquigne.
Maisf'angle PCB eft plus grand quelapgle HCP, -,
& par wﬂfcquch;plu; gucvfa'x:g}l;. P, 1], s'¢nlijura.
doncquelaligne BP egalcd BH, M€ i plas <

7 \

grande
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grande que CB ; commeon peut recuedlir des precedentes. Semblable-
ment fc%emonfhera le furplus de la propofition. :

.. PROPOSITION XXI

Si des extremite de I'vn des coftZ d"vn triangle on mene
deux lignes droictes dedans iceluy ; elles feront bien plus pe-
tites que les dewx amtres cofteX du iangle smas elles ¢ans
tiendront v plus grand angle. , o

SOicnt dutriangle HBC. & des extremitez B, C, '
tirees BP, CP dansle triangle H BC:& foit pro-

longde BP en L: dautant que BH, HL font plus AP

grandes que BL par la precedente | foit adipuftée la

communé LC. H{era enident que HB,HL,LC fe-

ront plus grandes que BL,LC.Semblablemé& L P, ® ]

- LC {ont plus grandes que PC:foitadioufté la commune PB : lors

CL,LP, PB feropt plus grides que BP & PC. 4 plus forte raifon

donc BH, HC feront plus grandes que BP,PC.Pourha feconde

parue, Fangle CPB eft plus grand que PLC, & RLC plus grand

que LHB. A plus forte raifon CPB eft plus grand que LHB.

"PROPOSITION XxXIL

Deferive wn triangle de trois lignes droictes egales derois lignes
droictes donnees , ¢o- defquelles les dewx fn'[e: en quelqie
forsequece fois foient plus grandes que Lautre,

SOié:lcs trois lignes drotes C,B,H, X

& foit faicte F egaled H. au point J
G foit tirée vne ligne egale 4 C,par le AR\ I I
desxiéme , & dupoint G foit defcrit va :

cerclé 4 egale 5i&ancc de C comine P WEBC
KNL:apres du point F foit menée '

, vnclig;e droiéte cgale d B,& du mefine point & d egale diftan-

ce dé\ {oit defcrit vn aucre cercle comme K P L, & foient me-

ndesd tinecife@ion desdeurecercles K F K, GK,egales dB& C,

ilfera manifefte que le triangle fera fait de trois lignes egales aux

\ yroPofé,cs.- ) :

: v .", PKOPOSITION XX1I11. '

 ettre aw cofté I'vpé ligne dioicte donnée 3 yn point donnéen
iteﬂe_,)_@ angle recliligne egala vnangle nﬂilignc donné.

]
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Oitla ligne donnde N B, & bangle propofé ¢ X
PCH:foitfudte CL egale a CP & iointe
PL.apres fo1t NG faite eyale aCL,& fur NG

"comme {ur la bafc foit conititué vn triangle par ¢
le moyen de deuxlignes cgalesd LP, PC par la »
precedente | & foiticcluy triangle G F N. Il sen- b

fuiura que les deux triangles feront cganx &
equiangles par les 4 ¢ 8. propof & par confequent l'angle au poine
donné N, egaldlangle C propofd.
, ~PROPOSITION XXIIIL
‘Si deux triangles ont les deux coffe¥ eganx ahx dewx cofté?, .
Pynilautre,maylangle plus grand que langle.f¢auoirce-
Iuy compris de lignes droittes egalesils anront anfi labafe

plus grande que ls bafe.

DES deux wiangles HBC, PLF le% P H

deux coftez HC, HB fotent egaux

auxdeux coftez PF, & P L, & foit I'an- .

flc CHB plus grand que FPL,il faurque L >
G S

abale BC foit plus grande que LF. Au-

uement {oit par la precedente , fait langle

GPL egala CHB, & le cofté GP egalau cofté FP & ioinétes
LG, FG. lesdeux angles PGF & PF G feront egaux: langle
donc LFG feraplus grand quel'angle P G F, & par confequent
que la partie,{cauoir LGF:dontfenfuiura parls 19.que LG{c'ett
adire CB) fera plus grande-que LF fubtendentelangle LGF.

PROPOSITION XXV.
sédeux triangles ontles dewx coffex eganx amx deux coft
Ivn alautre, g5 labafe plus grande que labafe,ils auron
aufiil'angle contenn d'iceux coftex plus grand gwe Langle.
QOient des deux triangles HB C,PLF,less r 1t
deux coftez HB,HC egaux aux deux coftea
PL,PF. &labafc BC yus&randqucla ba~ ‘
fc LF. Silangle BHC n'eft plus grandque
Pangle LPF pofons iccux eftre egaux.. UL F®_ ¢

fenfuiura quelabafe fera cgale d labale par ls 4. contre Ia pofi-
tion, Sil'angle BHC ¢ft plus peticque LPF labefc 8C fera plus

L
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petite que labafe LF parla procedente (cc qui eft auffi ‘contre la
pofition ) dont s’enfuit que I'angle BHC n'eftant point egal 4 .
LPF ny plus petit,il fera parneceflité plus grand,

PRXOPOSITION XXVI,

Si deux triangles ont deux angles egaux anx dewx angles vi
chacun au fien , g5 le cofté egal an cofté, ou bien celuy au
long duquel fonsles angles eganx,on celuy qui fonflient I'vn
des angles egaux : ils auront aufSi les autres coftel eganx
aux autres cofte] vn chacun as fien,, ¢ Lantre angle egal
alautre angle. -

SOiént des deux wianglés HBC, PLF les i

deux angles HBC & HCB egaux aux -
deuxangles PLF & PFL I'vn dlauwe, & ,
le cofté BC cgalaucofté LF. Sipremierc- Y
meat BH. eft plus grand que LP,fott d'ige- K e I »

luy couppée B G egale 4 LP, & foic tirde . -~ .
GC. Dautantque GB, BC fontcgalesd PL, LF & compren-
nentangles egaux,il s’enfuinra parls 4. que la bafefera cgalcdla
bafe, & les aurres angles eganxaux autres angles , ceft a fgauoir
BCG a LFP (c'efta dire BCH) & par confequentla partic ega- -
le au tout,ce qui eftabfurde & faux, §emblablement fe ferala de-
monftration des autres coftez & anges . o

- . ) 8 N
PROPOSITION XXVIL
$ivne Iighe droitte t}aa?rﬁm{dgm lignes dr?)i&“_' »failles
angles alternes egaux ['vn & Lantre,icelles lignes droictesfe-
ront parallelesenire elles. A

SOit laligne droite LF trauerfantles deux 4 = ’
" lignes HE, CP, & faifant les angles alter- R N
nes HLF, & LFP egaux: Siles deoxlignes [ "G
nefont paralleles cl%cs {e pourront ioindre, © ’ F P '
& pofons que ce foit en G pour faire le'.” SN
tmngle LFG, Mais' ‘angle exterieur HLF eft plus grand qtie
Vnteriear oppofé LFG par ls 16 contrela pofition : icclles deux
Bgnosnc ferencontiorent poist doncde ec cofté, Semblablex

' : B ij
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ment fe derhonftrera ne fe pouuoit r'encontrer delawere, Tellos
ment qu'clles ferontg donc parallcles. - :

PROPOSITION XXVIIIL

swne ligne droicte trauwerfant deux ligne« droiétes faict lan-
gle exterieur (g d a Tangle interienr oppoﬁ.‘ d’vne me[me
partion bien les angles intevieurs g'vne mefme part egaux
a deux drous : icelles deux | gnes drosttes feront paralleles
entre elles, ' -

SOit LF laligne droicte rrauerfant les deux li- - L
enes droictes HP, CN, & foicntlesangles G
LGP & GIN egaux. HGI feraegal 3 LGP par H P
la 15. c'eftd dire, 4 GIN. Tellement que par /a N
precedente HP. & CN feront paralleles. Pourle c 1
fecond,foient PGI1 & GIN erauxa deux droits: )
la ligne FG tombante fur HP fait deux angles eganx 4 deax
droits HGI, & PGI:file commun P71 eft ofté refteront HG,
GIN (alternes ) egaux. Leslignes donc HP, CN feront paral-
Telcs par la precedente. ’

PROPOSITION XXIX.

si denx lignes droilles paralleles font trauerfees dvne ligne
droitte, icelle feralesangles alternes egaux entre eux, ¢r

Lexterieur alinterieur oppofé d*vne mefme part.¢g lesin- -

" ferieurs d"vne mefme part (gaux & dewx droiss.

v

SOientlcs deuxlignes droi¢tes HP, CN tra- \/

ucrfées parla droicte LF;files angles alternes g \G P
HGI,GIN nefont egaiix,foit GIN plus petit,

laligne F G fur HP fait deux angles coauxa¢ N
deux droits : tellement que PGI & GIN fone ~ © F\_ =
mojndtes que deux droirs:dont s'enfuiura par le ¥
11, commune fentence queles deux HB, & CN fe joindront da
mefie cofté otrles deux angles font moindres que deux droits:
& ne feront paralleles(contre la fuppofirion ) ce qui eftabfurde,
Pazfemblable demonftration fe ronucra HGI n'cltee plus petis
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GIN, dontsenfuiura quls feront ezaux. En apres d'autane
que LGP eftegald HGI, ilferaauffi egald GIN parla premiera
cmmune fontence, Finalement, d'autant que CIN aefté monftré .
egal 3 HGI, & que HGI, & PGI fony egaux d deux droits, if
senfuiura ( lecommun HGI eftant ofté) que PGI, & GIN fe-
ront egaux 3 deux droits. o - :

PROPOSITION XXX.

Leslignes qui font paralleles d ne mefine font paralleles
"' entre elles, om pofees’ dire€kcmens,

SOicnt leslignes HP,& CN parallelesd LF,& H_ ¢ p
non fituées dire¢tement. D'autant que 'angle

HGIL, eftegal 2 GIF & ceftuyd IKN intericur © — P
oppofé & d'vne ‘melme patt par la precedente , il ¢ - X
senfuiuraque HGI, & IKN alternes feront

egaux parla 1. commune fentence. tellement queleslignes HP,CN-
feront paralleles.Poutle {econd,pofons les deux lignes CK, KN
parallelesa LF & nonl'vnealautse, il faudra quicelles deuxli-
gnes (¢ rencontrent,comme pour exemple au point K. Drautant
quelesangles KIF, IKN vallent deux droics par la precedente,
comme auffi KIL, IKC, & queles anglesalrernes LIK, IKN
font egaux, ils’enfuiura Pue IKN & IKC vaudrontaufli deux '
droits, 8 que CK, KN feront pofées direement par la quator-
iéme propofition. : o

. PROPOSITION. XX XL

Dvn poini donné mener yne Ii’gne droitte parallele a yne
ligne droicte donnee. ' :

.SOitlaligne donnée PC &le poinchorsicelle y - r
H, duquel foit tirée vne ligne droide fur PC, » '

comme HN, & foitauffi au point H, & furla . i

mefme NH fiiclangle LHN.cgal ilungle - X . €

HNC parla ;. D'autantquclcsanglcs alt-nes

LHN & HNC font egaux, les lignes LH, PC feronc paral-

Aeles par s 27. propofiti e '

\

B iij . )

I
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PROPOSITION XXXIL

‘Be tout triangle ayant prolonge 'vn des cofteT, Fangle de
dehors eft egil aux deux angles de dedans qui luy [ons ap-
pofeT.Et les trows anglesinsevieurs dutriangle fonteganx
deux droits. / L

Oit du'triangle HPC prolongé le cofté PC "

en 'L,&au&oin_t C faifte CN paralicle,a HP, /N
Dautit que HC tombe {ur deux parallcles,elle )
fera lesangles alternes PHC, HCN coaux par
la 19. comme aufli PC tombante fur les mef- ¢ ¢ L
mes,feralangle exterieur NCL egald l'intcrienr oppofé HIC,
Dont eft ewdent quelextericur HC L eft egal aux deux in-
terieurs oppofez dutriangle HP C. Et pourceque HCL, &
HCP fontcgauxadeux droits parle 15. Il s'enfuiura queles
trois angles du wiangle ferone egaux d deux droits. -

PROPOSITION XXXIII,

Les Iigrm droictes qui ioignent deux lignes droictes parallcles
' eg:tles, font aufi egales ¢ paralleles. '

SOicnt les deux lignes droictes parallcles egales o ]
JHP, CN, conjoinées parles deuxlignes droi- i
&es,fcauoit HC de mefime pat,& PN de l'autre,

& foir tiréela droi@e PC, laquclle tombera furles N c

deux paralleles, & feralesangles aleernes HPC, &
PCN cgauxparlaag. tellement queles deux triangles HPC, &
PCN auront deux coftez egaux aux deux cofter , & les angles
compris d'iceux coftez egaux, & pas confequent la bafe. CH 2
labafe PN, &lesautresangles auxautres angles,fcaunoir NPC
i l'angle PCH alterncment. Dont s'enfuiura anfii quicelies
HC, PN feront paralleles. :

L. PROPOSITION xXXIIIL _ °

De tous efpaces parallelogrammes les cofteT ¢ les angles op-

pofeZ font egaux entrewsx , ¢r le dimesicns les conppe ¢
denx 'cgalcmenf. o ’
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SOit au parallelogramme NPHC tirde laligne » n

droie P C qui fairles angles alternes egaux,
HPC 4 PCN, & CPN a PCH. il eft cwdent ]

que toutfangle HCN eftegal an tour HPN.
Apres, pour ce que les deux triangles ont deux an-
gles egaux aux deux angles; & le cofté PC commun, les aurres
angles feront egaux'vnalautre, & les coftez aux coitez par la
26.D &t s'enfuiura quelaligne HP feraegale 4 CN,HCd PN.
& l'angle PHC alangle PNC, & queles deux triangles eftans
cgaux par la mefme la diagopale PC couppera le parallclogram-
e en deux egalement.- :

<

PROPOSITION  XXXV.

Les parallelogrammes effans fur vne mefme bafe ¢ entre
mefmes paralleles font egaux entr'enx;

V& labafe PC foient les deuxparallelo-yy W p g

grammes HPCN,& LPCF. Puis que les li-
gn¢s HP & NC fontegales,commeaufli LP, Q
¥C,& {emblablement I§N,PC,& PC LF par {
Laprecedente, les deux triangles HPL, & NCF » 4 ,
{eront equiangles & egaux, defquels foit ofté le tridnglc com-
mun N L G, refterontles trapefes egaux HNGP- & FLGC,
Aufquels fi on adioufte le triangle commun PGC, il fera eui-
dentque le parallclogramme PF fera egal d lautre 'HC, eftans
les deux conftituez fur vne mefme bafe RC.

PROPOSITION XXXVI.

Les pasallelogrammes eftans fur bafes egales ¢ entre
© mefmes paralleles fons egaux entr'eux. -

SOientdeux paralleles HI, PG, & deuxparalb st & 1, 1
Jclogrammes HC,LG furbafes czalcs,l%icuc ]
tirdesles lignes droictes PL, Cl quiferontparal- |
Ieles perla 33. & feront Je parallglogramme 1 P /
cga‘l au parallelogramme H C parly precedente, € F G
& dlautre 1F: Dong eft cuident que le patallelogramme H C
oft egalan parallelogramme LG pariaprem ere commune fenscuce.

- B iijj
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PROPOSITION XXXVI],

. Les tn'.mglekﬂan: [fur yne mefine bafe ¢ entre mefmes
paralleles,, fons egaux entreux.

SVn labafc P C foient deuxtriangles HPC, L N ®
& N P C centre deus paralicles, fcayoiz P C

& LF. Soitdu point P tirée laligne droice PL

parallcle a8 CH & CF panaliele 4 PN. Ileft

cuident par la 35. quele parallelogramme LC ® €

eft egalauparallelogramme F P:mais le triangle HP C cftha
moitiéddel'vn,comme NP C lamqigé del'autre. Il s’enfuiura
donc que fes deux triangles feront egaux par ls 7. C, S. ’

PRQPOSITION XXxXVIIL

Les trianglcs eftans fur bafés egales ¢y entre mefies
pamﬂeln,{on: CGANX entrenx

Oient les deux triangles GPC, ILF furbafesG H N
egales & entre mefmes paralleles , fcauoir fur
PF, Gl, & foit fa&elaligne CH parallele i PG,
commeaufli LN 4 FJ]. D'autant que lesparal- _
lelogrammes HP & N F fontegaux parig jo. F CL ¥
les tnangles qui font moitiez feront egaux.

PROPOSITION XXXIX.
L¢3 triangles egaux conflitueZ fur vne mefme bn[e ¢r d'yne
mefme part , fong entre mefines paralleles. ‘

SI les deux triangles fur la’bafe PC({auoir HPC gy »

-~ & BPC) lont egaux,& que laligne droicte HB <H
né {oit parallele i"P C. pofons vng parallele HI, | - ‘
& foit tiree' IC, Les denx triangles HPC, v
‘TP C feront egaux par la 37. & s'enfuiura quela . ——c
partie fera egale au tout (fcauoir IPC 4 BPC)ce =/ &
‘ﬁi;c peut eftre,ayant B P C -¢fté pofé egal d
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PROPOSITION XL, ‘
Les triangles egaux qui font ‘ﬁar bafes g::les e d'vnemfm:
‘ » pare, font entre me[mes paralleles. ‘

SOicnt deuxtriangles HP.C & NCL egaux,con- N
ftiruez fur Laqu egales PC, CL. Si H N nleft: V .
paralleled P L, foir H F parallele 4 lamefme, & ti-

réc la higne LF. Lors les denxtriangles HPC &

FCL feront egaux parle38. dont s'eafyiura quelag ¢ L
pattic F C L fera egale au tout NCL, cequi ne -
peut eftre,ayanc NCL efté pofé cgald HPC.

PROPOSITION XLI,

Si v;l parallelogramme ¢ v trian gle ont vne mefme bafe ¢
Jfont entre mefmesparalleles , le parallelogramme [era don-
ble autriangle. ’ o

SOit le parallclogrimme HPCN & le yriangle ¥ N L
LPC fur vne mefine bafe PC, &.entre mefmes

paralleles PC, HL, & foit tirée le dimetient HC,

les deux triangles HPC & LPC feront cgaux par |

la 37. maisletriangle HPC eftlamoitié duparal- o~ ¢
lelogramme HFCN:letriangle LPC fgradonc

la moitié duparallclogramme, :

-PROPOSITION .XLIL

Faire vn pavaﬂelo[gyammg egaldwntriangle dqﬁn[, o
_ayant vp angleegal a vn angle veliligne donné.

SQit leuiangledonné HPC, & l'angledon-y ¢ o !
'né' N,auquel angle & aupoint donné C foit -
faitfon egal PCG : & [oir couppée laligne P C-
¢n deux egalementau point L, duquelfoit ti-, _/
tée LF paralleled C G,& du'point H foit €i- P L =
t¢e HG paralleled P C.D'autantquelesdenx <
triangles HP L, H L C font egaux partd 38. & queletriangle
HLC eftla moitié duparallelogramme, G L parls precedente. 1}
- fenfuiura que ce mefme parallelogramme fera egal aux deux
triangles, (c'efta dive ) autoucpropofd HP €. "
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PROPOSITION XLIIIL

_Entoat parallelogramme les fuppléments des parallelogtam-

, mes qui font fur lediarietre font egaux entreux.

SOit le parallclogramme HPCN,fadiago- m 1 N
nale oudimetient HC' qui couppe le paral-
lelogramme'en deux egalement, a l'entour dek F
laquelle diaganale foient les autres parallelo- 1
§rammcs L1, GF,&les fupplements,PK,KN. »" @ C
‘autant quelerriangle H LK eft cgalau trian-
glc HIK, commeaufl 'KGC a KFC, fi d'vncofté on ofteles
cux triangles HLK, KGC, yeftera le fupplément LG. Et fide
l'autre cofté onofte HIK & K F C, refterale fupplément 1 F
quiferacgal ilautre LG parla 3. commune fentence.

: PROPOSITION XLIIIL
sur vne ligne droicte donnée deferive vn parallelogramme
. egal &ne figure recliligne donnée , ayant ym angle cgala
wn angle rectiligne donié.

O1rr lafigure reiligne donnée C.
Sta lc propofé N, ligne donnce 1D, poy T-%mmY
_foitpro%ongc’c IP vers L, & furicelle au M\
point P fout fait vn angle egal 3 N(com-
me I1PG) dans lequel peria 42 .{oit con- 5 M

ftitué vn parallelogramme egald C com- - :
me LFGP: & foit acheué le parailclo- H1 °

gramme PGHI & tiréeladiagonale HP vers N,& foit prolon- - .

gée FL pourfejoindre en N: foit aufli menée HI1O, & GPM,
& NMO :icelleslignes FLN, GPM & HIO feront paralleles
parias 4o.comme aufli HGF, IPL & OMN. Tcliement quo
HFNO fera vn parallelogramme, comme auffi 1G, & ML:les
" fuppléments donc OP, LG fcront cgaux par la presedente, Mais
LG aefté faicegald C. 1l s'enfuiuradoncque PO parallelogri-
me fui laligne donnée 1P fera egal dlafigure re@iligna donée,
u'cftletniangle C, & aural'angle d5né, eftant'angle 1PG egal

. alangle OMP parla 29. & ceftuy cgald N pasla conftruction.

PROPOSITION XLV.
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NF parallele 2 HP, & dupoins P foirtirée P F pa-
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Deferire wn parallelogramme egal 3 ne figwre rectiligne don-
" nee, ayant vn angle egal 3 vn angle rectilignedonné.

Ou la figure reiligne donnée ‘," »
SH P CN reduiéte en tm'n'gles —F -

HPN, N?C (comme toutes
autres figuresreculignes de plufieurs i
coftez peuuent eftre reduites. Soit &S ¢y M-
Tangle donné L, & laligne propofee’ S o
K F, furlaquelle & au point K foit fai® vnangleegald L, & fur
lamefme Hziz appliqué parls precedente vy parallelogramme cgal
autriangle HP N comme K F G I, & femblablement foit fur }G
{ egale a K F)aplicqué vnautre parallelogramme egalau wrians
gle PCN,comme IG O M. Dautant que K F ¢ft parallele &
egale i1 G, & celle-cyd MO, Il senfuyuraque K M & FO ferdt
egales & paralleles: par la 33. & quela figure entiere F M fera
va parallelogramme ayaot 'angle donné & 1a ligne donnec ega-
icala figure re@ilizne Px’opoé‘c HPCN.

PROPOSITION XLVI

D’vne ligne droicte donnée deferire 2] quavre'.

V& laligne donnée HP foiteflenée la perpendi- 4
? culaire dupoint H comme H L, par la 11, & {oit .
faite HN egalea HP. Apresfoir dupoint N tirée N F

ro o

rallele 4 I N. Il eft cuident quela figure eft equila-
terale & parallelogramme, & que l'angle H cft egal ® P
al'oppofé F.parla 34. Maisles deux angles H & P valent deux
droits parla 29. Il's'enfuit donc que P eft droit, comme 3
loppofé N. tellementque HPFN eftvn quaxré. : ‘

_ . PROPOSITION XLVIIL ° ‘
Aux triangles rectangles le quarve'qui oft fait du cofté gni fon-

Jtiens Langle droir, eft egal aux quareeX qui fans faits des

cofteZ qui comprennent langle droic, o
SOit le riangle re@angle HPC ayant F'angle H droit: foient
*“aufli les wois quarrez d'eferits fur fes coftez PCLN, HIKC,
& HGZP. Pour monftrer que le quarré CN (oppofg/ihmglc v
droic H) cft egal aux deux autres, toit tirée fur NL laperpendi-

D
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gulaire HQ { quiferaparallelca PN parls
18.Soit aufli drée HN &'CZ.d'antant que
P O cft va paraliclogramme ; le tiangle .~
HPN,quelt fur mc{me bafe PN & entre ° .
smclmes paralleles PN, HO feralamoitié  p (3
d'iceluy. Maintenant le triangle ZPC a'les
deux coftez ZP , PC egaux auxdeux co-
ftez HP, PN (commeilnefe peut faire
aurrement par la conftrution ) & langle
ZPC cft compafé de l'angle droit. ZPH
& del'angle HPC: comme en femblable'angle NPH eft com-
pofé delangle droit NPC & %u mefme HPC, qui ¢ft commaun.
1 fenfuit donc quel'angle. ZPC eft cgal d Fangle NPH, & par
confequent la b,a}c '2C egale dlabafe HN, & les autres angles
aux augrés angles : & le tnangle egalau triangle par la 4. Mais le
‘quarré HGZP & le wriangle ZPC font fur mefme bafe ZP & en
mefmes paralleles ZP, GC. Il fenfurr donc que letriangle ZPC

N [\ L

“eftlamontié du quarré HGZP parla 41.8 que ce quarré cft egal

au parallclogtamme PO par ls 6.commune fent. Semblablement fe
monftreralautre quarré K H eftre egalaure@angle CO.

. PROPOSITION XLVIIL
"sile quarré qui cft deferitde P'vn des ot d'vn griangle oft
 ggal aux quarreZ des antres coftel du triangle : Langle
conteny des gutresdenx caftex du triangle fera droitt.

O 171 l¢ triangle HPC dyquel le cofté PC fait
sJvn quarré c%l aux quarrezde HC & HP.Soit
enapres {urla ligne CH-aupoin& H efleuée vne X

ﬁ:rpendicul'airc HN egaled HP, & (ot tirée

C. D'autant que les quarrez de NH,HC, (c'eft ¢ P

i direde H P, H C) fontegsuxau quarté de CN
parlqprecedente. 1} s'enfinuraque lequartéde CN fera egal au
“quartéde CP, &parconfequentlaligne N C cgale 4 la ligne
‘CP, & letriangle N H C egal & equiangle autriangle CHP,&
patticulicrement Fangle CHP egalil'angle N H C,c'eft d dire
_droi&t: ce qu'il falloitdemonftrer. - - ‘

FIN Dy PREMTZR BIVRE
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LE SECOND LIVRE DES
ELEMENTS DEVCLIDE.
DEFFINITION PREMIERE.

OvrT parallelogramme re@angle eft dit
eftre contenu de deux hignes droites qui
> comprennient langle droi&.

2. Entout efpace paallelogramme,vn
chacun d'iceux parallelogrammes qui font fur le dia-
metre ayant vn angle commun , aucc les deux fupple-
ments fe nomme gnomon. '

PROPOSITION I,

sily adeux lignes droictes , dont P'vwe [oit coupple en autans
de pariies qw'on Youdra,le rectangle contenu des deux li-
gnes droictes cff egal aux vectangles contenxs de la non~
couppée,¢r &' yne chacune piece de la couppee.

S Oientles deuxlignes droies H & GI, def- "
uelles GI foit couppde en K,O foitau point . =
G eflcuéelaperpendioulalte GB & faicte egaled TN X . ©
H. Soit enaprestitée B C. paralieled IG,& CI 4 :
BG, icelles Feront egales aux oppofées , & feront
vnrc&angle BI: Bichrauflitides KN X OL ¢ K o
paralleles 3 B G, & par confequent egales : Ileft cuident queles
trois parallelogrammes BK, NO, LI ferontre@angles paria 29,
& compris de laligncnon couppée B G (ceftadire H) & de
chacune piece de la couppée GK, K O, O I: & pource qu'ils
compofentletout B I, ils luy font donc egaux. :
L PROPOSITION IL j
S3yme ligne droicte eft couppée comme onvoudra, les reclans
gles contenxe de tourelaligne, ¢ d'vne chacune piece |
' Jont eganx an quarré de toute la ligne,

|
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Oit lalicnedroite NL couppéeen F & foitfairy ¢ g
Slc quarré NHBL & tirde enangles droits la ligne [T
droicte F C pour cltre egale &garallclcé NH, &

faire les deurx reGangles, HF, CL, qui compofent '
le tout HL, & font comprisdela toure NH ouny~"§ 7,
FC,& de chacynedes partiescomme NF, FL. 1l eft

euident qu'iceux rectangles font egaux i Jeur tout.

PROPOSITION III

Si vne ligne droicte oft couppée comme on vosdra:le rectangle
contens de latoute ¢y de Pyne despieces oft egal au veclan-
gle comtenu des pieces, ¢ an quarve de ladicte piece.

SOit‘l.a lfgn"c droiéte F1L, cou“ppéc en N, &a c. B
foir lalignedroite FH perpendiculaire & B

cgaled NL, & foit fait le rectangle HL, & efle- ’

uée lafigne NCpour eftre paraliele & egale &

F H. left cuident que CL fera vn quarrd, & g~

HN vnre&angle long fait delaligne HE . (ceft. -

3 dire NL I'vne des pieces)& de l'autre picce FN.Et pourceqte

ces deux figures compofent lé tout HL,clles luy font égales.

" PROPOSITION IITIL"

sivae ligne droicte e/l‘m‘ppe’e comme on Yowdra',le quaré
delatoutc eftegal, ¢ aux quarr despieces, ¢y an reéian-
gle deux foi contenn des pieces.’ :

SOit laligne droite NL couppéeen ¥, & foit H___ € B~
furicelle NL faitlequarrdé NHBL: &foitefle- [ o /|~
uée en angles droits F C pout eftre parallcle & K
egaled NH. Soit aufli tirée la diagonale BN, & :
par 1a fe&tion G foit mende IK!at:illclc & egale 37
a NL. Il cft cuident que le quareé furla parde NFY .. ¥
(ceft dfauoir I F) & Fautse quarré furla parde FL( c'eftafg
woir CK) ancclere@angle deuxfoisde N F, FL, (c'efta dire,
HG, & GL)fontront)e quarré HL, & par confequeh luy fons
egaux, * o B .

~ : . \
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. PROPOSITION V,

si wne ligne droicte eft diuifée en deux pieces egales, e en
deux inegales, le rectangle contenu des pieces inegalesde
latoute, aueclequarréde la féction entre moyenne,eftegal
au gquarré delamoltié,

ment en C, & incgalementen N. fort fait
lereCtangle des precesinegales HN, NB: | » w 1.7 |,
¢c'eft 2 dire, leretangle H1.) Soitauilifait x .
le quarré de lamoiti¢ CB ( c'efta dire,le quar- oG F
ré GF ) & foienttirdes NIG, & LIM D’au-
tant que BM eftegaled NI, & MF egale 4 C N (c'eftd dire,d
Ll ou IG)ilfenfuitque LG eft vn quarré lequel jointau reGtan-
ele H 1, {ontenfemble egaux au quarré C F,parce que le rectan-
fle N F eftegalaurectangle H L,eftant compris 1: lignes ega-
es parla confbruction. )

SOit la ligne droi®te HB couppée egale- H. ¢ N B
l

PROPOSITION VI,

Sivne ligne droicte eft couppée en demy pieces egales, ¢ on
luy aduoufle directement quelque ligne droicte : le rectangle
contenw de la toute auec Padiouflée ; ¢ de Padioufiée, anec
le quarré dela moitié eft egal au quarré quicst faicl de lg
moitié ¢g* de ladionfiée comme dvyne. = :

SOit la ligri¢ droi&te H B couppéeendcux®_C B N

egalement en C, 4 laquelle foit appofée di- o :
retemér BN. Soit fait eredangle delaton- € 1 “
te & del'appofée, c'eft dfcauoir HN,& de - ‘
appoféc B N (c'efta dirc N M.) Et{oir ce L=

*Qangle HM : puisfoitde C N faitle quar- -
¥ CF, & foictirée B G parallcle & egaled N F. D'avtant que
tar Lecomflyution CB cft egaled MF (ceft idired OG ou
L1) il s'enfuicque LG eft vn quareé, lequel auec le re@angle
M cft egal au quarré CF,parce quelereclungle G M cftegnd
Wrelangle C O (c'eftadire CK) parlas jom,

\
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F&OPOSITION VIl

Si vneligne droicte eft couppé comme on voudra, le guanré de
la tosite , ¢ le qmarré de I'vne despieces , icetex dewx quar-
reZ enfemble font egaux, aurecbangle contens deux fou dels
toute ¢ de ladicte picce, ¢ au quarre de lautre picce,

Oit lalignedroi¢te BH couppée comme on B € W
vofidra en C: & fur BH foit fait le quarré

BHOL :foitla li%nc BF faiGe egaled BC & \\

foittirée CN paralicle & egaléd BL,& F1 4 BH,
Soitencor fait lequarré N'S delalizne BC ouy
L N. D'autant que les dtux rectangles FH, & FZ s—‘N v
qui font compris delatoute BH (ou F S) & dela v
picce BC (ou BF,ou FG) enfemble le quareé IN fait de lauere
icce CH), compofent & le¢ quarré delatoure ( ceft d fcauoit
L)& le quarré deladite piece B C (c'eft 4 fcauoir N S) il eft
cernain quiils font egauxaufldits quarrez HL & N S, comme
toutes les parties au tout. _

PROPOSITION VIIL

si wne ligne droicte eff couppée comme on Youdra,le retangle
contenu quatre fois de la toute, ¢g d'vne des picces,aueclé
warrédelautre pieceseftegal au quarré delasoute,¢q de

| adicte picte.

Oitlaligae droicte SB couppée en G,& foit ¢ & -
appoféelaligne BT cgalea SG. Soitfurla L
compofée ST faitlequarré STDC, & ui-F T ¥
rez GR, BZ parallcles & egalesd S C. Soient
dufli TL, DP egalesd BT (c’cﬁ i!duc_gG) ?‘tm N ?

tirces LF, P M parallcles & cgalesd S T.Ile _____i..' ,
enidentqueles I:m:re rc&mgl%s SK,BP,DN, xR g
& RF fontfaitsde latoure SB & dela piece SG &que le quarté
1K ON cft fairde l'autre picce GB,& compofent?e quan'é faie
delatoute & de 'appofée B T laquelic BT cftegalc al'vnedes
jeccs fgauoir S G. Il eft donc epident que Je quarré S D fait
¥urla‘c9mpoféc ST eft egal 3 iceux quatre reQangles , & aw
quaré 10 faivdelautzepicge GB. ‘ :

PROPO-
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PROPOSITION IX.

& wne ligne droicte est confpe'e en dexx pieces egales , ¢ en
denx piecesinegales: les qamre‘(.des piecesinegales de la

toute ferons doubles aux quarreX de la moisi€ , ¢y de la
Jection entre-moyenne . . L

Sbit la lighe droi€®e HB ‘couppéeen deux ¢

cgalement aa point C, & inegalement au
point N.{oit efleuée en angles droictslaligne
droicte C §,& faite egale a C H, & foicneme- '

nées HS & BS.D'antant que les demx triangles® . ¢ ¥ B
HCS & BCS font ifofecles, ils ont les angles
furla bafe egaux. Or HC S eftdroi@,comme aufli B C S,done
parla 32.ds1. Fangle CHS vaut vndemy droi@, comme auffi
HSC, SBC, & BSC. Celuy-cy jointd HSC fera yn angle droit
HSB. Soit aufli cflcuée en dngles droits NF, & du point F foit
urée F G parallele & egale 2 N C. Ileft euidentque N F eft
egaled N B (Fangle F'N B eftantdroit,& N B F demy dioit,
commeaulli NFB)paria 6.du premier. Sembhblement F G eft
egaled GS. Soit tire H F, D’autant que parla 47.dw premier,
fes quarrezde HN & N B(ou N FJ fontegauxau quarré HF,
& que ceftuy-cy eft egataux quarrezde FS & SH, & que le
jumé de SH cft doubleau quarréde HC, & le quarréde S F
oublean quarré de GF (ou CN:}il s'enfuit que les quarrez des
dcuxpiecesinegales HN & N B font doubles aux quarrez de
la moiié H C, & dela ligne entreles deux fe&ions CN.

PROPOSITION X,

si ‘wne ligne drvicte e couppée en dewx: pieces egales ; ¢y o
Iny adiouste directemens quelgue ligne' dm'(%e :le quarrd
dela soute auec Ladionflie ¢ le quarré de Ladionffée,fone
dosbles eux quarel_delampitié,¢r de celle qui ot faitte
deba moitié ¢p de L adionflic, comme &'vne. '
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SOit la ligne droicte S B couppée en deux
egalement au poidt C, a laquelle foir dire- *
Gementappofée BN. Soit dupoint C efleude

en angles groits € P quifoitegaled C8. Soit N
aufli éitlcu&anglc CPF N, foient menéés™ . >

SP, PB. Ileft cuident que l'angle SP B fera
drott (eftant compofé de deux demy droits) comme enla prece-
dente. Soitprolongée FN vérs G,& PB vers G. Le trangle
BNG eftreftangle & ifofcele, d’autant quel'angle PBC eft de-
my droit par la conftruthion | & egal il'an‘{;lc du l%mmct NBG,
comme par confequentlangle N G B eft aufli demy droit (I'an-
le BN G eftant egald BNF, & parconfequent droit ) paria 13,
premier. Dont appert que F G eft egalea F P. Soit finalement
mende § G, D'autant que parla 47. du premier le quarré de $ G
-eft egal aux quarrezde SN & N G, ( ou N B) & que cemefme
3uarré SG eftegalaux quartez de $ P, & PG : & quelc quarré
e SP eft double au quarré delamoitié S C,& le quarré de PG
double auquarré de P F (ceftadire CN, qui eftla moitié auec
Yappofée) il s'enfuit que le quarré dela toute & de 'appofée SN,

aucc le quarré de I'appofée B N (ou N G) eft double aux quar-

rez dela moitié SC,& del'autre moitié auecl'appofée CN.
"PROPOSITION XI

Coupper yne ligne droicte donnée , tellement que le re&aﬁgle
contens de latoute g7 de'vnedes pieces, foiregal
an quarré faitde badare piece.

Oit la ligne droicte propofée H B, fur la- | N

quelle fort deferic vn quarré - HBN C, foita 1
couppé en deux egalement HC en L. foitme- x
née L B,& prolongée CH vers ¥, enforte Puc ) \
L F foitegaled L B. Surlaligne HF foitdefcrite n 1 ¢
le quarré HFGI, & foitmencz G IK.D’autant :
que le re&angle compris de latoute & delappolée comme d'y-
neligne ( ceft fcavoir CF) & del'appofée F H, ou F G (c'eft
adirc le re@angle FK)auecle quarré de lamoitié H L, eftegal
auquarréde LT parla 6, decelivre,c’eftd dire de L B fonegale,
& que le cuarré de LB eftegal aux quarrezde HB, HL:il
s'enfuit ( le commun HL eftanc oﬁ?)qqc le quarré de HB
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eft egalau re@angle FK, & defquels finalement; fi lese@angle
commun HK cfbofté, le reftangle I N demeurera c{gal an
quarté FI.Laligne HB eft donc couppée,fuiuitla propofition.

‘PROPOSITION XIL

Aux triangles ambligones , le quareé qui eft faitdu cofté qui

~ fouftient Uangle obtus , est plus grand 7ue les quarreX_qui

[ont faits des cofke{ qui contiennent Langle obtus., de la

‘quantité du rectangle contens dewx foi de I'vn des cote?,

. qui font al'ensour de Langle obrusde(fus lequel eftant me-

néstombe la perpendiculaire,, ¢ de la ligne prife debors
enere la perpendiculaire, ¢ Langle obrus, . "1 -

Oit letriangle ambligone BC.S,. afar\t'l'am s
gle S obtus. foit prolongéle cofté’ CS vers %t
0, & fai&telaperpendiculaire B O. D’'amant

quelequarré.de BC eft egal aux quarrez BM' [T 5~ [0 o
& OL, &lequarréde BS egalaux quarrez Hi—

BM & S, parlaqy.dupremier. [left éuident t

quele quarré de BC n’excedele quarré de BS,L” N

(cefta dire lesquarrez BM & S1) ny lequarrdde’ CS$ ( qui
et S H) que des deux retangles IK; & K H. Or foir fait le
buarré CONL, &tirde la;erpcndiculairc SK, & fajtsles quar-
rez SH & SI.Il éft manifefteque I N eftegaled CS & HL
i $O. Tellement quelerectangle IK eft compris de lignes
egalesd CS, s O, commeaufliJautre reGtangle HK. Donc aux
inangles amblogones . e IR R

. "PROPOSITFSN xXIIL '

Anx ttidngles okigones,le quarté du cofté qui fauflient angle

. pointn, eStplus petit que les quarreT quj f¢ fone des coftex

- qui coptiennent Langle pointu de la* quantité du rectan-

-~ glecontenudeux fois de I'va dés-cofteX , qui font & l'en-

- towr de Tangle pointw,augirel tombe la perpendjculaire,eor
[ dela ligne prife dedans entre la perpendiculaire ¢ bangle

points,
: C i
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Ersmens p'Everise,
SOi:»lt triangle oxygone S BC, $ B fubten- s
dentlangleaigu C. Soittiréela perpendicu .
laire $ O fur le cofté au long de l'angle aigu
B C. Soit fatle quarré BCLE. Soitprolongée -
SO vers G,& faiele quarré O L Heft caident
parla 47.dw 1. que le quarréde SB ne vaur que
les quarrez de.SO,& OB. Orle quarré de BC
Sc'e adirc BL)eftplus %rand quelequarré de B Q (c'eft O1)
ugnomon CGI. Etle quarréde S C eft plus grand que le
quarré de SO, duquarré de OC (c'eftd dire FNHI. que nous
pofons eftre deferit fur I F egale i OC.) Maislerectangle OL
oft comprisde CL (ou BC )& de CO, qui eft entre 'angle ar
gu C &laperpendiculaire. Eclautre reangle HG eft de mef-
me, eftant GF egaled BO, & FN A FI: & FI4 OC parle
conftruthon. Tellement que G N eftegaled BC, & HN i OC.
fie }uarré donc'de SB eft plus petit queles quanrezde B C &
c .

C,des deuxrectangies OL & GH.

PROPOSITION XIIIL
o Faireyn guarre cgcl dve reéliligne donné.
SO-xv T;Xa i%.ure re,&ﬂigne donnée S, ala-

quelle foitfait dans vnangle- droir donné - '
vn parallclogramme reQangle cgal per le 45. k‘
de premier, & foit iccluy reGangle BIN C.X ] B
Soit prolongée B1 vers L, enforte que IL 'V 5
foit egale &gi N. foit cougéc B L endeux :
cgalement,come en G,& fait du centre G le demy cescle BHL,
& prolongée NI iufquesi lacirconferente, comme en H, &
menée G H.D'autantque B.I eft couppée en deux egalement
en G, & incgalement en 1, lere@angle compris foubs BI, IL.
anecle quarré de G I eft egal au quarréde GL (oude GH®
. fonegale) par Le 5. dece limre. Maislequarré de GH eftegalaux
quarrez dc GL& 1 H (l'angle GI H cftant drojt d'vn cofté de
la perpendicalaire H 1, periaconfiralion. ) Il fonfuit donc quele
reGangle d¢ BI, IL (ceft ddite BN) auccle quareé de GI
eft egalauxquartezde H 1, & 1 G Maisle quarré commun de

1G eftant oft texectangle BN § b quanré de TH dumeure:

rontegaux, -

»
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DES ELEMENS D'EVCLIDE.
DEFINITION PREMIERE. -

Es cerclesegaux font ceux deffjuels les dias
ow, oetres font egaux: ou delquels-les lignes
v menées du centre fonitegales, '
2. Vnelignedroice cft dide toucher va
cercle,laquelle touchantle cercle , ficlle eft prolongée,
ne coupe pointlecercle. - L

3. Lescerclesfomt dits (e oucher'enfemble, quand fe
touchansV'valautre ils nefe coapent point enfembte.

4. Les lignes dro1&es cn vn cerclg font dictes cftre
cgalement diftantes du centre, quand les pespendicu-
laires tirdesdu centre furicelles ‘(lbnt egales. Maiscelle
fe dit plus diftante fur laquelle tombe la plus grande
pcrpzndiculairc.‘ ' Lo

5. Se@ion de cercle eft vne figure comprife d'vne li-
gnedroicte & delacirconference du cercte.

6. -Maisl'angle dela fetion eft celuy qui eft compris
dvncligne droi@®e & delacirconference du cercle,

7- Maisynanglefe diteftre en la feion ,celuy com-
rris de deux lignes droictes menkes des extremitez de

a lignc droie coupante, & lcfgucllcs concourrenten
vn poin& qui ¢ft en lacireonference. - -

.8. Mais quand les lignesdroi@es comprenantlangle,
preancnt quelque circonference, en icelleett la gran-
deur delangle, quife dit eftscappuyé furicelle.

9. Sekeur decercle eft vao Egntc contepué de deus

C iij
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demiy diametres faifans angle au cenrre,, ¢ d'vne partic
decicconference prife pariceux. -
10. Semblables f¢&ions de cercle font celles qui re- -
goiuent lesangles egaux , ou bien clquelles lesangles

{ontkgdutentreux. .. .0 T L 1Y) G

" PROPOSITION EId 7.
Trouser lecentre d'va cercle donnés ,

Son'.' dang;lecercle CHIB tirée vne ligme .
Yconjingénte H B laquelle foir divifée-en./"
deux egalementen O , duquel point foiturde | g
la perpendiculaire de cofté & d'autre jufques \'’
41a cirégnference comme C1, & icelle foit ;
diuifée en deux egalement comme en ¥. Si
le point F n'eftle centre ducercle, foit {uppofé vn autre point
G, % foientmenées GH, 6B, GO.Lors GB feracgaled GH,
& l'angle H feracgaldlangle B,& les deuxtriangles compris de
lignes egales feront egaux & equiangles.L'angle donc GOB fe-
racgal 2 I'angle GOH, & parconfu}:em tous deux droits : il
- faudradonc que l'angle droit GOB {oit moindre que I'angle
droir FOB, & l'angle droit GOH plus grad queledroit FOH.
contre la 10, commune fentence: ce qui eft abfurde. Parquoy le cen-
treneferapoint horsla ligne CI. que fi en icelle on fuppofe va
autre point, les lignes urées diceluy 4 C & I feront ingales

< 3

contrela 15. defininon. " v _
.~ PROPOSITIQN IL '

Sienlacirconference d'vn cercle,lon ﬁreﬁd dewxtls poinltg"
 qwonvVoudra, l4ligne droicte menée 'de poine
"o+ 3 aitretombera dedans le'cerele. 7
R iy gl
SOicnt en vne circonference de cercle,deux .. .

points comme HB, & foit menée-la ligng
HB, _&éiccllc couppée en deux cgal;mcn't en T,
& menéela petpendiculaire T O, & foit I¢ point eI
O le centre du cercle par Ia‘pma&ﬂe.Soicﬂtmﬂﬁ ,
menées.HQ; O B quiferont egales. Daytabe <
. \

~
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quelangle O IC eft droit, il s'enfuit qu il eft plus grand que
OBI, ou 10 B, &que parconfequentlaligne O B eft plus
grande que O L Donteft manifefte que laligne H B eft dansle
cercle: car fi elle eftoithorsiceluy, O I feroit plus grand que
OB, &fielle eftoir enla mefme circonferenge, le mefme O B
feroit egala O I parla definition ducercle. '

PROPOSITION IIL

siau cercle quelqueligne droicte pafJant par le centre,couppe
quelque ligne Jroiéfe ne paffant pas parlecentre , endeux
egalement: ellela conppera aufii & droits angles; ¢ fielle

la couppe & droits angles , elie la couppera aufis en deux .

egqlemem.

A V cercle CHOB foitlaligne CO eftendut - ,

parle centre I couppant endeux egalement

H B, qui ne pafle point parle centre , foient me-

nées I H, I B.D’autant que les deux triangles fone Ak
‘v B

equiangles, il senfuiura que lesangles IF B, &

IT H feront egaux, & par confequent droiéts,
Poutlefecond, foir HB couppée par.C O en angles drois.
D’autant que les angles furlabafg H & B font eganx, & 1F B,
IFH aafl egaux per Chypothefe, & les coftez HI, 1B egaux,I'au-
tre ‘angle fera egalalautre angle , & les autres coftez aux autres
coftez par s 26. dw premier.Dont s'enfuitque HF eftpgald F B.

~ PROPOSITION IIII )

Siay cercle deux lignes droicles f¢ conppent enfemble n'eftans
pas menées par le centre : elles ne (¢ coupperont point
enfemble en dewx parties egales. :

Oient deux lignes HC,BO an cercle HBCO,
)fe couppanten I,& foir ducentre F tirde F 1,
Si elles fe couppent cn deux egalement Iangle
F1O fera droit par la precedense & par confequent
egaii FI B; & s’enfuiuroitauflique Vangle droie o
FIB feroit egal 4 I'angle droit FIH.Ce quinc peut ®
o= C i

.
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eftre, weftant FIH quepantiede F I B. Et quand mefme vap
de ces lignes feroit couppéc en deux egalement,il fe demontftre.
ra par mefmos raifons 'aurre eftre couppée inggalement. Teller
ment dong, S as cexcle, gre.

PROPOSITION V.

si deux circonferences [é couppent enfemble,clles w auront
’ D5 ynmefme centre.

SOicnt deux circonferences fe conppant en £
C&B, Sil eft Je centre desdeux , foient
menédes IC, 1F & 1G:il senfuinra purls
defiitian dw cercle | que Jes trois hgnes 1G, IF, X
1 C feront egales ( cefta fganoirla plus gran- -
deila plus petite) cp quine peut eftre contre

Ja premiere commune fenzence. 5+ dowe dews circonferences,erc.

PRQPOSITION VL

__ 8i deux circonferences [ touchent dedans, elles n'aurons
, © pa v mefme cenyre. :

Q Oient deux circonferences HBC, O1C fa
" touchans au point C, fi F cft le centre des
deux,foientmenées FC, FI, & F B. 1l s'enfuj-
ura que lestroislignes FC, F1 & FB feront
cgales,c'eftd fcanoir la partic FI autoup FB:ce
quine peut eftee. §j dpne doyec circonferences, ¢rc,
PROPOSITION VII 4
St audiametre de cercle fe prend quelque point qui ne fzit p
lecentreducercle , ¢ diceluy poins tombent quelgmes li-
fncs droictes en la cinconference: la plus grande feva celle en
aguelle efle centre , ¢ la plus petise celle qui vefle : Mais
des autres toufiours ba plus prochaine de celfe qud oft mende
par le centre oft plus grande quela plusloing, %t deve
lignes droictes egales tans fenlement sombens dicelny poiné
ai cercle,desdewx panisdelaplus petite. '
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Oit le diametre H O, le centre 1,& quelque L.
point ag diametre qui ne foir pointlc centre g

ducercle comme F. Duquelpoint F foientti-
tées pluficurs ﬁ%l‘l£§ ila circonfererrce , comme ¢ E
EB,FC,F G, F O. Soientenapres tirezles de-
my diametres IB, IC, IG. d'autaneque les dsux o
coftez B I & 1F fontplus grands qae FB parls d
20.dv1.& que HF leur cft egale, H F fera donc plus grande que
BF, & femblablementplus grandeque CF, GF, & OF, & 4
toutes ausres lignes qui pourront eftre tirdes de F, car elle fera
toufiours egaleaux deux coftez dutriangle.Et d'antant que B {,
IF fontegauxd CI, IF, & quelangle B IF cft plus gramd que
langle CTF labafe B F feraplusgrandc quelabafe C F. Sem-
blablement des aucrés. Etpource quelecofté G I eft moindre
quelesdewxcoftez GF, FI, & que O eft egaled G, ieclie
O1 fera donc moindre que les deux, GF, F1. Lacommune FI
eltanc oftée,s’enfuiura F O eftre plus petite que quelconque au-
telignetirée de F alacirconference. La ligne donc quipaffe
parle eentre eft 1a plus grande fcavoir F H, & Faurre rczée plus
petite,{cauoir F O.Des autres,celles qui oneplus prochies du cé-
tre font plus grandes que les plus efloignées. Pourle demier,foit
furlaligne FI faicvnangleen I egald GIF, & foitF I N, foit
menée FN quiferaegale i F G. 1eft enident qu'on ne pourra
trer dupoint F vne autreligne 4 la circonference de cefte mef-
me part qui nes'approche du centre, & qui ne foit par confequét
plus grande,ou quine s'en cfloigne , & foit plus petite qué F N
per s derpaniration da La previeye ¢r flcondepartic de cefie propofition.

PROPOSITION VIIL

Sidehors le cercle fe prend quelque point, e dicelny point en
Licirconference [éfn':ngncqlgt:x lignes dt’oiﬁcs,gcoleuel.
les Fvme paffe par le censre, ¢ les asusres ok Lom vondra:
deslignes droittes mendes enla circonference caun, la plua -
gﬂc oft celle qui pafJe par le coutre : Kt des amires tonfiowrs -

Mo pres de colle qui 'yi parlecentre , eft plusgrande
que laplus boin. Mais des lignes droiles tombant enla cirs
conference conuexe , celle eft|a plus petite qui ¢ft interpo-
Jofée ensre le poins ¢ le diametve : & des autres celle qui
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eff plus presde la plus petite, eff soufiours plus petite que

celle quien eft plus loin.E¢ deux lignes droictes egales tant

Jewleqnent sombent du mefine point aiceluy cercle des deux

pavisdelaplus petite,

Oitle point O donné hors le cercle,duquel o
foit tirée vne ligne par le centre iufques i la m

circonference caue O G M Z , {foient auffi
lufieurs aytres lifgncs tirdes du mefme point 4

la circonference conuexe ,comme OH, 0L,
~OK, OG. Soientmenédes MI, MF, MC, »
MH, ML, MX. Daytaptque O Z elt ega- 2
Ie aux denx O M, M 1, clic fera donc plus grande que O I par
la 1.0.dnp}enu'cr. , R
Dauantaﬁc,pource que OM, M1 font egalesd OM, MF,
& que langle OM I eft plus grand que Fangle O M F, il s'en-
fuiuraque labale O1 fera plusgrande quelabafe OF, ainfi
c‘l:;.ls imn;{cs » 1a plus proche du centre fera plus grande quela plus
oignée. :
Al%?'urylus , dautant que OK, K M, font plus grandes que
O M, foient oftées les egales M K, M G, il s'enfuiura que la par-
tic cxtericure de la ligne qui pafle parle centre ( fgauoir GO) fe-
1a plus courte que OK. o
Semblablement clle fe demonfirera moindre que O L, O H.
Et pousce qu'au triangle O L M deuxlignes droictes prouien-
nent des extremitez de I'vn des coftez. O.M, & fe joignent en
vn point dansle triangle , icelles feront moindres que ﬁ:s autres
par la 21.dopremier. Or MK eftegalea M L. Laligne donc
OK feramoindre.que O L ceft a fgauoir, toufiours la plus
proche de O G feraplus courte que la plusefloignée. Pour le
demnier,foit fur OM & aupoint M fair'vn angle egali OMK:
eeftdfcauoir O M B, foit jointe O B. Lesdeux coftez OM,
MB font egaux aux deuxcoftez OM, MK, & l'angle egala
Yangle, labale donc, O B: feracgale 4 O X de chacun cofté de
Z O: & nefc poutragdonner aucuneautre egale : carlaplusef-

Toignée fera plus grande , & la plus proche plus courte,commeil
achédemonttrss 1 E PRI RS

N\,
mefme circonference caue,comme OL,OF, , ﬂ' \",
O C, Xautreslignestirées dumelme point a ¢ "’A ’
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PROPOSITION IX, '

sion prend quelque point aucercle, ¢ diiceluy point ¢n la
- circonference sombent plus de dewx lignes droicles ega~
o, este point prisaft le gensre d'iceluy c‘mlt. .
SOit pris vapoint © danslecercie NKL G- ‘r\-#
“duquel trois lignes O H, O B, O G tirées B AT
1 lacixconference foient egales. Soit menée / -
BC, & couppéeen F en deuxegalement, & —o—lG
{oir aufli menée F O N.D'autant que les denx
triangles OF B, & .O F C font equiangles R
& reCtangles laligne N F eft en angles droits - N
fur B C:en icelle NF feradoncle centre du cercle paria 3. dege
Liwre. Semblablement B H couppéeendeuxegalement en I, &
tirée 1O G, fe demonltrera en celle-cy eftrele centre du cercle,
puis donc quelafe@ion O eft communea FN, & IG,ilsen-
fuiuraque O ferale centre du cercle, ,

v

_PROPOSITION X, !

Y oo s ‘; T . " —, " A. -
© Wne circonference ne couppe point vne autre circonfererce |
<27 o plus e dews poin -

e e N .

SI deurx circonferences fo couppent en'trois

i/"‘
points,comme en’ H, B, G foient menéesles - ( ¥
lignesdroictet- HB, B G, &icelles couppées S~
endeux egalementen K-& L:foientde K & .
L menées en angles droits deux lignes droires . G

K C, L M. Ileft cutdent quela tommuyne fe- - '3 ‘
&ion O fera le centre des deux circonferences: ce qmi e peut cftre
éontrels 5. propofision de veliure, $i donc une irconference, e, T

R T T AU RV A ) W '-'.l-" PR N L

PROPOSII{ON . X1, -

, TN ST T i D)
&idex circonfenerices [z touchent PynePasisre dedans,¢r Lo

prevd lescensres dlicelles : ayant mié yne ligne droicte é

\ deeux cemtreseo” produise selle paffera par Pastouchement

des circonferences, e

8
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SOient deux circonferences {¢ touchans inte. s
rieurement au poine Z; foitle centre delaplus
de F, &menée ZF. Sile centre delaplus
petitecft hors ZF, pofonseftreen G, & foit
menée FGOH, lors GO, & G Z feront ega-
les:ZG & GF ferontdonc egalesd OG &
G F. Mais ZG, G F font plus grandsque ZF 12 3
lign; O (eradonc plus plus grande que FZ. Ce qui eft favr,
n'eftant FO quepariede FH, laquelle FH cftcgale 4 FZ -
_ procedant d'vh mefmecentre F, & tombant {ur vne mefme cire
" gonferenge Z H Bpar ha-ﬁnﬂh-.&dmduudmaferm,qc.

PROPOSITION XIL °

8 dewx circonfevences fe touchent P'vne awere dehors, en me-
nant yne ligne droitte depuis les centres diceux,

. ellepaffera par icelny astouchement.
-tres ne pafle par H, fois icells.

V
PCOG, &menées FH, & GH: ces

. deuxfont plusgrandes que FG. Mais F & G fontles centres,
FH & FC ferontdonc egzlcs, commeandi GH, GO. I s'cn-
{uivradoncque FC & GO feront plus grande que lazosee
¥ G. Ce quicft nptoirement faux ( icelles eftany moindres du r¢-
fidu CQ.') Sidonc dewr circonferances, ore. o

.

- . PROROSITION XIIL

SOient deux circonferences f¢ tou-
chantexterieurement en H; i Ia
ligne droi&e qui conjoint leurs cen-

Vnecirconference ne towche poins yae tif@nﬁfncc enplus de
points qu'yn, foit gw'elle larouche dehors ow dedans,

SOicnt deux circonferen-
gesfe rouchans an dehary
endeuxpoint C, B(sjlclt
poflible)ileurs éeatres font
i,O, la ligne droa&e L O
paffera parlacouchegment C,




!

-
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elle paffera anffi par B, perla precedente : tellementque LT O ne
fera qu'vne ligne droi¢teegaled L O contrela 20.du 1. & par
ainfi de point dantre fur va plan feroient menées deux lignes
droictes (ce qui ne [¢ pout faire contre la quatviefime definition , €7 contre
la deferiptionde la ligne droille qui eft La plus conrte  tirée de poinét & an-
sre. ) Si les deux circonferences fe touchent par dedans en deux
points K, L. Icelles n’auront point vn mefme centre par la ci;:u'cﬁ
me de e limre. Soicnt donc les centres G, H, & menée G H, la«
quclie prolongée tombera au poing deFattouchement K par Lo
1t.de ce bwre, Soit aufli tirde G I, laquelle fera egaled GK,& HI
fera egaled HK, procedantd’va mefme centre. Or GH, HK
foncegalesa GH, HI. Il s'enfuiusa donc que celles-cy feront
ogalesd G I, comtrela 20. propefitiondu premier. Tcllesnent donc
qu'une circonfersnce e towche point vie civconference , G,

PROPOSITION XIIFL

Enyne circonﬁrence‘les lignes droittes egales , font egalement
diffantes du centre s ¢ celles qui font egalemens diftantes
du centre font cgales entr'elles.

Oient en la circonfetence BHCO deux li- B €
lignesegales HB,.C O, &lc centre delacir-
_ conference I, suquelfoient tirées les pespen-
diculaires 1G,IF fur chacune :icelles HB, CO
feront couppées en deux egalement, commie il « ofté
menftre Soient auffi menées TH,I C quifertega = o
les. Orpaxla 47. du premier les quazrezde 1G, 1H font eganx
anxﬁluar;czdc HF,F1,& de CG, GL. Lesdeuxegaux CG,
& HF cffans pftez refterontles quarrezde 1G, & IF eganx,
& parcostfequanc auroatlears coftez 1 F, 1 G egaux. 1l s'enfuis
d?gcpgol‘ 4lgﬁamo»d¢ukm que HB, €O %:n
tenwre. LA

~

. PROPOSITION. XV. ,

A emk‘\fm grandeligne eff le diametre : mais des antres
.'};ﬁeﬂf  plus pres du ceatre , ofpla grande qiela plos
tfloignie. T o :

regalement

“
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SOit le diamerre du cercle H O, & lecentre I,
duquel la ligne B C foitplusproche gite’ F G.
Soient tirées les perpendiculaires IN, IK. Etd'au-
wnt que laligne IK eftplus grandeque IN par
La 4.definstson de ce Lwre. Sott de celle-la oftée vne li-
ne egale acclle-cycomme I L,&aupomt L foit
%ni&e la perpendiculaire MLDP, foient conjointes
IM,1F,IP,IG. D'autant que IN, IL font egales, MP, & BC fe-
rontegales par laprecedente. Evpource que.les deux coftez MIIP
font ptls 1ands que. M P,il senfuiura que le diametre HO (egal
aux deux coltez ) {era plus grand que quelcdque autre ligne don-
née dansle cercle. ke veu quelestriangles MIP & F1G ont
deux coftez M 1,1 P egaux aux deux coftez ¥ 1,1 G, & l'angle
MIP plus grand que FIG Jabafc. MP fera plus grande que FG.
Or M P acfté monftrée egale 3 B C: Icelle donc BC plus pro-
che du centre fera plus grande que la plus efloignée F G,

PROPOSITION XVIL-

Laligne droitte menée & droits angles & léxtremité du diametre
de quelque cercle, tombera debiors iceluy cercle, ¢ an liew
contenw entre icelle ligne droiéte ; ¢5 la circonference ne
tombera pas ve autre ligne droitte, ¢ Langle du demy
cercle eft plus grand que tour angle rectiligne aigu, ¢ celuy
quireflepluspesitec - , ,
Oitledemy diameire du cercle 'OH., & da

l‘Spoint H foir efleuée en angles droits NHF. .

.~ Silaligne FH tombe dans lc cercle com-}

me laligne droi¢te C H.Soitducentre O me-;

née laligne droite OC,letriangle CO H fera
ifofcele, & aura les angles-fur la bafe egaux.

Mais langle OHF eftpofé droit il s'enfuiura

doncquelangle HCO fera droitcontrels 17. du premier. FH ne

tombera doncpoint danslecercle. Pourle Zécond , fientre lali-
gne, FH &la circonference pouuoit tomber vhe lign'e droicte
comme GH fontfuricelle ducentre O tirée vne perpendiculaire

"OLYangle OIH fgradroift, & parcon{tyuentlaligne OH plus

grande que O I,parla 19, du premier. Mais O I peneirela cir-

conference, & O H latouche feulement : O 1 feraldone plus -
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grande que OH. Orelle a efté dicte plus grande ( ce qui ne peut
citre. ) Ilne tombera doncaucune ligne drolGte entie FH & la
circonference. Delds’enfuiura quel'angle (fiainfi fe doitappel-
ler ) compris par la circonference, & par le diametre fera plus
grand ou plus ouuert quaucun angle rectiligneaigu: & que l'au-
tre entrela circonference & laligne de 'attouchement F H fera
moindte. On peut de cecy recucillir quelaligne droicte FHN
touche e cercle en va feul point, . '

PROPOSITION XVIL:

D# point donné mener wne lighe droitte , qui
touche le cercle donné.

SOit Lepointdonné H le cercle donné BOC, @ -
du centre I foit tirde 1H couppant la cir-
conference en O.foit deferit yn cercle du cen-
tre I, & del'interualle IH comme HGF : & du
point O foit menée en angles droits OF iuf-
ques 4 lacirconference , & foit jointe I'F, B H.
D'autant que les deux coftez HI,IB font e-
gauxaux deux coftez F1,10,% I'angle I commun,labafe HB
fera egaledlabale FO parla 4. du premier & les autres angles aux
autres angles,ftanoir TOF4 IB H.Mais IOFeftdroi, & 1a
ligne OF touchelecercle donnéaupeint O parce qus refiltede e
precedente. Dont s'enfuit que I'angle H B I feradroit ,& laligne
droi&e HB touchera le cercle donné {uivantla propofition,

PROPOSITION XYIII,

Vneligne droicte tonche wn cercle, ¢o ducentre 3 Lartouche-
ment eft menée wnelignedroicte ,la menée fera perpendi-
culaire alattowchante, -

Oit la ligne droi@e NO touchantle cercle
Jau point C du cére F foictirée FC,i FCN -
ncﬂ:anflc droit, fo1t tirée vne autre ligne en
angles droits fur N O comme F G. D'autant -
guc F G C eftdroit, il senfuiura que laligne
C fubtendente fera plus grande que F G pary
laxg.de premier , mais cll¢ cft plus petite dures -
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fide BG (eftantfeulement egaled F B )il ne fe pourra donc i
tor du cantreagcunc autre ligne en angles droits fur N O que

¥ C,fixlepoint del'attonchement €.
"PROPOSITION XIX,

S yne hg._ne dreifte toichc vu cercle, ¢ on mene de Fatton-
~ chement wne ligne droicte a droits anglesfur la touchanse,
le_cenm ds cercle fersenla menée.

SOit la ligne droie O, touchant le cer- i
cleen C, & du point C foitefleuée enan- *
* gles droits C H. §i le centre ducercle neft
enlaligne C H, foit st eftpoflible en F, &
foit tirée F C, cclle-cy fera en angles droits
fur O ¥ parlsprecedente : FCI fera donc droit. S ~y
Mais il eft moindre que Yangle HC 1 quia .
efté fait droit (ce qui eft impoflible ) le centre du cerdle ne fera
doncpointherslaligac H C. ) ‘

PROPOSITION XX.

A4 cercle langle du centre eft double & Langle qui eft en la civ-
conference, guant icenx angles ont posr bafe vne mefme cir-
- conference. R

) SOit furla bafe circolaire B C Fangleau cen-

tre BI C,&'angle en la circdference BHC,

& foitmenée HF:legriangle H I B feraifof-
cele,& Mangle exterieur BIF eft cgalauxan- N

gles HB1 & B H I parlesa. dvpramier: Fan-

%lc BIF feradonc doabled BHI. Sembla-

lement fe demonftrera de Fangle FIC. Mais

file genreelthors des Ehcs,'commc powr exemple de 'angfe
BOC, foirtirée OIN, L'angle exteticur N1C c& cgral anx ine
serieurs I O C,& ICO,& parconfequent douvbled JOC.Coms
meaufli NIB eftegaida NOB & 1B O, & parconfequens
doubled YO B. Sidonclke double NIB eft ofté do double
N1¢€, &lcfimple IOB dufimple 10 C, e reftant BIC fers
doublcaurcftant BO C. De cuy refaite gue £ s bafe fabrendense

: i lesangles
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Les dngles excede la moitré de La circonference | elle fe pourra dinifer en plu-
fieurs pieces powr faire pluficurs angles am centre qui. fe demonfirevons dos-
bles & cenx de la circonference. : :

PROPOSITION XXI

Kucercleles angles qui forit en yne mefme fection,
[ont egaux entreux. ‘

Oitlafection ducerdle BC O ferméede lali- H_X
gne droicte B O, & lesangles fur icelle BHO
& B10. Soitle cennie ducercle F,& menée FB,
FO. Dizutant que parly precedense 'angle BH O
et lamoiti¢ de l'angle B F O,commeaufli BIO
¢ltla moirié du meiime B F O, il s'enfuiura parls °
7. ommune fentence, quiceux angles BHO & BIO
{eront egaux.

PRoPOSITION XXxIIL
Les 4‘ngles oppafc’,"\des ﬁgurc_f df guatre toﬂe’(ﬂd(’[i‘ﬁu_g -
anx cercles, font egaux a dewx droits. :

Q Oit au cercle le quadrilitere HBC O, &
menéesleslignes HC, OB lesangles HBO
& HC O font egaux, & OBC & OHC
eltans fur mefmes (eions parla precedente:tout |
langle donc HB-C fera egal aux deux angles
CHO & O CH. Tellement quetout F'an-
gle HO C,& l'angle H B C enfemble ferone -
¢gaux 4 deux droitsparla 32.dw r. Semblablement e demonftre-
fontles anfles BHO & BC O egaux d deux droits:

. PROPOSITION XXIIL. o
Deffus wne mefme ligne droicte, deux fections de cercles fem-
blales ¢ inegales ne [e mettrons pas d*vne mefuic parts

SOit laligne droi¢te H B furlaquelle silet - o

poflible foient d'vie mefme part mendes’
deux{e@ions de cercles femblables & inegales
comme HCB & H O B. Soit tirée la ligne:
‘droicte HC jufquesa O, les lignes droiétes T B
BC, BO. Drautant queles fe&tions font fem-

.
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blables & inegales,l'angle H C B fcra egald I'angle HQB parls
10, defimstion de ce linve ( c'¢ft a dire Fextencur al'incericur conirele
16, ds premier ) fur voemefme ligne,donc . .

. PROPOSITION XXIIIIL

Les femblables fections de eercles deffius lignes droictes
egales, font egalesentr'elles.
Oient fur deuxlignes droi- 1

v
S&cs egales HB, OC deux
fe&tions de cercles egales, .
{gauoir HIB & OFC,lesan- ¢

gles HIB & OF C ferom 3o

cgaux parla ar.de celimre. Ecfoit, fi faire {c peut,vne aurre fe@ion :

fur OC comme O L C fcmblable,maisincgaled B IH. Soit

\

menée C L aupoint L otz circonference ¢ couppée parle li-

gonedroi&e O F. D'autant que les fe&ions font femblables,lan-
fle OLC feracgalilangle H1B, & par confequentd OFC

on egal,c’eft  dirc l'extericur a lintcricur oppof¢ consrels 16, dv
premaer, Les feltions donc fur lignes egales,ere.

PROPOSITION XXV. _
Ayant donné la fection du cercle, deferire le cercle
' duquel elle eftla feClion.

Oit la fe&tion de cercle donnée BCN, <
S enlaquelle foient menées cémeon vou- /~ O

dra deux lignes droi@es non paralleles
comme BC,C N, lefquelles (oient couppées® |\ lom”

en deux egalement comme en O,F, & {oient

tirdes les perpendiculaires O IFI, il s'enfuiura ( comme on pett
recueillir ch premiere de ce liure ) quele centre du cercle fers
és deux perpendiculaires,c’eft d {gauoirau point commaun L T¢k-
lement donc :]uc du centre I, & delinterualle IN onpoums
patfaire le cercle duquel B CN cft la fe@ion donnée.

PROPOSITION XXVIL

Auxcercles eganx , les angles egancc s'appwyent defJus les cire
conferences egales , foir qu'ils sappuyens eftans conftimeX
. &KX centres , 04 anx Circonferences - _
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SOien’t deux cercles égaux HBC, R . - o

2 OTD, & les angles du centre
BG C,IND egaux, comme auffi
ccux de la circonference BH C,}
10D, les lignes BG, G C font )
gales aux lignes I N,N D .qui com-

rennentangles egaur:lalignedroi-. . % . . i
&edonc B C feracgaled haligne droi@te 1 D,ceftd direlabafe
ila bafc parla 4.du 1 Ord'antant quelesangles H & O font -
egaux eftans moitiez desangles du centre G, N, parla 20. de ce li-
wre. les {etions des cercles {eront femblables par la 10. definition
dece bure,ceftd fcauoir BHC,& D O 1.Maisles fe@ionsBH C,
& D O, furleslignes droiétes egales B C, I D, ferong egales
yarla 24 decelure. Yes fections donc reftées comme aufli les cir-
conferences BK C, & D LT feroncegales.

. PROPOSITION XXVIL
Kux cercles egaux,les angles qui s'appuyent defJus les circon-
ferenices egales, font egaux entrewx , foit qu'ils s'appuyent
" €ftan’s conflitueX_aux centres , ou aux circonferences.

~ Oit aux deux cercles egaur . S o
HBC, FON & furdeux cir-
confcrences egales BC, NE

les angles de la circonference H
& O. Prémicrementfilangle T y
t'eft egald langle B G C,quilfoir aN__~“kx woe /M
éftimé moindre, & furlaligne B G,& aupoint G foit deferit vn
angle c§(alil, comme B GK par i 23. dw 1. La circonference
donc B K fera egale dlicirconference NF par la precedente. Mais
izrl'hypotlicfc BC eftaufli egalea NF. Lapluscourte donc
K feraegaledlaplus grande B C: ce quiclt abfurde & faux. .
Les anglesdonc ducentre B G C, N IF nefontpointinegaux.
Ecpartant Jes aux}lglcs H, & O quifont moiticz des angles du
gehtre fex‘onga Legaux parla 7. commune fentence.
PROPOSITION XXVIIL
Kux cercles egaux,les lignes droictes egales , prennent les cir.
conferences egales., la plus grande & ls plns grande , ¢ la
plue petite & La plus pesite, .

Di -



Erezmens p'Evcripk,
Oient en cercles egaux deux li-

. o ) .
gnesdroiétes egales 1F,B C: .
otentles centres d'iceux L, K &
fmenées IL,LF, BK, K C:les deux
triangles ILF, BKC feront cgaux 4
& equiangles par la8.dw1. L'angle X F 3
> N <

L fera donc cgal a langle K L&

confifteronticeux en crconferences egales parla 26. de ce linre,
ceftd (jauoiten IOF, & BHC plus grandes: parainfi les relles,
cefta {gauoir IN F, & B G C plus peutes feront egales parla 3.
commune fentence, cftans les deux cercles egaux parThypothele.

PROPOSITION XXIX.
Awx eercles egaux , les circonferences egales font

prifes de lignes droicles egales.

Oient en cercles egaux & en "

. . » ‘
Scm:onfercnces egales deux li- ;
gnes droictes fubtédués, com- Xe

me BC, IF. Soient les centres des L
cercles K & L, & menées BK, :
KC,IL,LF. Dautantquelescir- & 1 .

conferences BHC & FN1 font . -
pofées egales, les reftes BGC, & FOI feront aufli egales: les
anflcs K & L ferontdonc egaux parls 27.dece bure. Et par ia
4.dupremier labafe {era cgale a labafe(ceft 4 fgavoirlaligne droi~
€te’ B Cdlaligne droicte 1F.)

PROPOSITION XXX.
COupper Yne circanference endeux egalemem-

SOicla circonference donnée H O B. & foit me- o

néc la fubrendente HB, furlaquelle eftant coup-
pée en denxegalementau point C,& furle mefme
point C foitefleuée CO en angles droits & join- g™ —¢
tes leslignesdroites HO, OB, Drautant queles . .
coftez HC, CO font egaux aux deux coftez BC, CO, & com-
prennentangles egauxtabafe HO fera egaledla bafe BO, I |
quelles bales comprendront cizconferences egales, ceft 4 fcavoir !
Farc HO,& I'arc OB e plus petit au plus peic par I 28. decelsure.

).
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. PROPOSITION XXXI.

Aucercle ,langle qui eft au demy cercle eft droit : ¢ celuy qui
eftenlaplus grande fetion eft plus petit gu’ v droit : mass
celuyquieft enla plus petite fection , eft plus grand quw'vn
droit. Et d'awantage langle dela plus grande fection , et
bien plus grand qu’vndroit : mais Langle dela plus petice

_ [ection eft plus petit quw’vn droir. ,

V cercle HOBC duquelle centre I foit
Pangle. CHB dansle demy cercle, Soit
mené le diametre BIC. & en la plus grande
fe@ion foitl'angle HCB,&enla moimﬁc foitg
Yangle HOB. L'angle mixte de la plus grande
fection foit compris de laligne droite BH & .
de Parc HC, & I'angle mixte dela moindre foit
scompris delamefme BH & delatc HO. Soit prolongée lali-
ne droifte CH en Z & menée I H. D’autant quelesangles
§C H,IHC fontegaux, commeaufli IBH, BH I, toutl'an-
gle BHC feraegalauxangles HBI, HCI: & d ces deux-cy eft
egal l'angle extericur Z H B parla 32. dv 1. Il senfuiura donc
3;1:: lesangles Z HB,& BH C {cront egaux, & par conlequent
oits par la 10.defimitson dw 1. ¢ par la 13. prepofition. L'angle donc
qui eftau demy cercle eft droit, :
Pour le fecond I'angle de laplus grande fe@ion {cauoir HC B
a cfté moindre quvn droit: mais aux figures quadrilateres def-
crites en vn cercle,, les angles oppofez font egaux 4 deux droits
paria 22 decelimre.. L'angle B O H fera donc plus grand qu'vn
droit. Pourle dernier,I'angle mixte B H C comprenant l'angle
droit fera plus grand quele droit: & I'angle mixte dela plus pe-
tite (e&tion BHO moindre que Z HB qui a efté monftré droit.

PROPOSITION XXXIIL

Si quelque ligne droicte touchele cercle , ¢z del'attouchemét
on meirie quelgue ligne droicte couppant le cercle:les angles
qu'elle fairala touchante , font egaux & ceux qui confiftent
aux feClions alternes du cercle, - :

-~ D iij



Erzmens »Evecripe,

SOit la ligne droite TF touchant le cercle au

point B,duquel pointfoit tirée la ligne droi&te
BO couppant le cercle. Soitaufli efleuée enan-
glesdroits B H & menée HO.'D'autant qup
l'an;l;lc HOB eft droit eftant au demy cercleles
angles OHB & O B H ferontegauxa vn droit,
(ceftddited FBH:) ot oftéle commun OBH, iR
il s'enfuiuta que OHB ( qui eft en la plus grande fe&ion) & OBF
feront egaux, Maintenant foient menées O C, CB. Drautant
qu-aux quadrilateres’ inferipts au cercle les angles oppofez font
egaux 4 deux droitsparia 22. de celiwre,Jes angles OFB,& OCB
oppofez, & qui confiftent ¢s feCtions alternes feront egaux aux
angles O BI, & OBF qui valentdeux droits. Mais OBF a
efté monftré egald O HB. Tsenfuivradoncque O CB qui
eftenlaplus petite fecttonferaegal a OB,

PROPOSITION XxxIII,

Deffus vne ligne droicte donnée deferire la feltion & vu cercle,
“prenant yn angle egala yn angle rectiligne donne. '

S Oitlaligne droitte donnée B H,& l'angle
donné C. Sur B H aupomt H foit defcrit
vhangleegald C comme O H B. Soitpro-
longée OH vers I. Dupoint H foit menée
enangles droits fur OI laligne droicte HGL. !
Soit HB couppecendeux egalementen F. o\ ®
Dupoint F foitmenée enangles droits FG, & tirde G B. D*an-
tantqueles deuxtriangles HFG,& BFG ontdeux coftez egaux
aux deux coftez,& 'anglé 4 Fangle,labafe H G fera egalédlaba-
fe GB. Soit maintenant furle centre G dla diftance ‘GB deferit
Ie cercle HBL & menée BL. Ilferacuident que HL férale dia-
merre, lequel eftant en angles droits fur OI, laligne OI tou-
cherafeulement le cercle auw'point H. Orparlaprecedentel'an-
ﬂc OHB cftegalilangle” H L B :laplus grande fe@ion donc

LB comprendralangle L egal ilangle donné C.Que fi I'an-
gle cftoit obrus comme B H 1, 1i feroit demonfteé egald 'angle
delautre fcétion HK B. §'il eftoit droit, faudroit feutemeént
defcrire vo demy cercle furla ligne donnée H B. Lequel som-
prendroit I'angle droit, comme il a efté monftré, '

;
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PROPOSITION xXXIIIL

Coupperlafetion du cercle donné,prenant wn angle
' egal & va angle rechiligne donné, -

S Oit le cercle donné HBC, & I'angle donné |

2.0, & laligne touchantlecercle 1 F aupoint

B parls 17.dece bwre. furlaligne 1B z'upointx
Q

BloicdefcritI'angle HBI egald O:iceluy mef-
me feracgald I'angledela {zQion plus grande
HCB, c'eft d fgauoir d langle retiligne C par ———p
la32.de celiwre. De mefme fil'angledonné eftegal i CB 1 fede-
monflrera Fagle delafection CB luy eftre egal.

PROPOSITION XXXV,

Si au cercle dewx lignes droictes f¢ conpbent P'ynel'awtre , lé
yectangle contenn des deux pieces del'vne; eft egal an
rectangle conteny des deux pieces de lautre,

SOicnt deux lignes droictes en vn o

cercle HC, OB fe couppant en 1.
Soit ducentre F tirdesles perpendi-
cuhires FG,FN, & menéesles lignes
droiftes FB,FC,FI.Dautant que les R
lignes ¥G,& FN couppentleslignes “~o—~ B ‘

C & OB cgalement parlay. de celivre, & F I les couppent
inegalement,le re@angle compris de HI, I C auecle quarré de
1G (eraegalauquarré de G C. Or pource que pérla 47.dn pre~
mier,les quatrezde CG & GF fontegauxauquarréde F C,il
t'enfuiura que e re@angle foubs HI, I'C enfembleles quarrez
de GIGF(ceftd djre%c quartéde FI) feront egaux au quarrd
de FC. Ainfi fe demonfirera quele reangle {cubs O1, 1B
anecJequarré de FI fera egal au quarré de FB., Sidonc le com-
mun FI eftofté,il S'cn{fiura le re@angle des pieces de I'vne
eltre egal au re@angle deslignes de'autre.Secondement fil'vne.
des pieccs feulement eft couppée incgalement en angles droits,
icelle ferale diamerre du ccrcfc. Et comme on peut recucilisr par la der-
mieredu fecond lc re@angle compris des picces inegales feraegal au
quaré de la moitié de%'auttc qui eft couppée egalement. Etfile

- * D iij

\



FrermeNs pEvecrrpe, :
diametre & I'sutre ligne fe couppent inegalement comme HB,
CO aupointl,le re@dgie de H 1,1 B auec le quarré de 1L fera
cgalauquarréde LB oul O. Tt leretanglede CI, 10 auec
le quarré de 1 G fera egal au quarié de G O, Maisles quarrez de
L G, G 1 font egaux au quarré de L 1. Ils'enfuiura donc quele
re¢tanglede C1, 1 O auecleqnarréde L1 fera egal aux quarrez
de GO, GL,ceftd dire auquarré delaligne L O egalea LB,
Sidone le quarré communde kI et oﬁg’, les dgux reétangles
de HI, I B, &de CI, 1O demeureront egaux.

- PROPOSITION XXXVI.

sidehorslc }e'rcle 'on prens guelque poins, ¢ diceluy aucer-

cletombent dewx ligmes droictes, I'vne defquelles conppe le
cercle, ¢ Lantre letouche : Lerechangle contens de tonte
la coupante e de [a partie dehors prife entrele point &
lacirconference conuexe, eft egal au quarré qui eft defcrit
dela touchane.

SOit pris hors le cercle vn point comme O duquel

procedent deux lignes droictes ,I'vae qui touche
le cercle O B,& l'autre quile couppe premicremée o
patle centrecomme OLC. D’autant que parls 6.
dw 2. le re@angle compris dela toute auec Fappo-
fée fcauoir OC & delappofée O 1, auecle quarré
de lamoitié E1 (ou ﬁ:fon cgale) cft egal au < .
quarré dela moirié & del'appofée come d'vne, (cauoir L O, &
quelesquarrezde OB & de B L font ggaux au quarré dela
mefme O L:il senfuiura le commun BL ou LT eftang ofté
quele quarré de B O fera egalaure@anglede CO, 0%,

Pourle fecond, fi laligne ne couppe l¢ cercle parle centre c5-
me O G H, i laquelle foit du centre tirée vne perpendiculaire
L Z.U eft evident que HG feracou pée egalement, & foit me-
née L,G. Dautant que parla 6.du2 ]l:rc&angle foubs HO,0G
auec le’ quirié de G Z eft egalauquarréde O Z , leur foit ad-
loufté vn quarré commun Z L. Lors le contenu foubs HO,0G
‘auec es quarrez de GZ, ZL (ceft 4 dire le quarréde GL)
fera egal aux quarrez de OZ & de ZL ( c'cft i dire au quarré de
O L.) Maisles quarrezde OB & de B L font egaux aumefme
quarré de O L. Ils’enfuiura dopc que les quarrez de OB, & de

{
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BL ferontepauxau retanglede HO, O G & au quarré de
GL, ou BL. Le commun donceftant ofté refterontle quarré
de O B, &lercCtanglede HO,O G cgaur.

PROPOSITION XXXVII.

si dehorsle cercle l'on prend quelque point, ¢y d'iceluy point
tombét deux lignes droit.s au cercle,defquelles L yne conp-
pelecercle, ¢ Lautre fe repofe : ¢o~ foit le veClangle conte-
nu devoutela couppante , ¢ dela piece prife entrelepoine
@7 la circonference conuexe egal au guarré deferit de celle
qui [e repofe, celle qui [e repofe toucherale cercle.

SOit O lepoint hors le cercle, duguel point pro- °
Mecedent deux liznes droiétes, dont!'vne le cou

pe comme O G H, &l'autre tombe feulement fus

iceluy comme O B. Soit prislecentre Z , & me-8 L
néesleslignesdroittes Z B, Z O, & dupoint O ¥

foit menée laligne dro:cte O L qui to,ucﬁe feule~

mentlecercle par la 7. decelinre, & foitmenée la u ,
droide Z L. D’autant que par hypothefe le te@angle compris
foubs HO, O G cftegal au quarréde O B, & que perls prece-’
dentele mefme re@angle eft cgal au quarréde O L, icelles O B,
O Li{crontegales. Evpour ce que les deux coftez O B, B Z font
egaux aux deux coftez O L, L Z & que la bafe eft commune, .
langle O B Z feraegala langle droit OL Z parla8.dur.li. &
ferapar confequent droit,& pourtant laligne’droi®e OB tom-
bera en angles droicts fur I'extremité du diametre, & touchera
feulement le cercle comme om pewt recwoillir par la 16. de ce Livre,

JI'"IN pv TRoxsresmre Livee



DES ELEMENS D'EVCLIDE.
' DEFINITION PREMIERE.

N figure reiligne fc dic efhreinferipte
SP2 cn vne figure rectiligne,quand yn cha-
\# cundesanglesde lafigurcinferipte tou-
M5 che va chacun cofté de la figure en la-

\

@w% quelle clle eltinferipte,

2. Semblablement aufli la figure (c dit eftre circon-
fcripte i la figure, quand va chacun cofté de lacircon-
feripte touche vn _(.l_acun anglede linferipee.

3. La figure re@iligne (e dit cftre infcnpte au cercle,
quand vochacun angle de lafigure infcripre touche la
circonference du cercle,

4 Maislafigure re@iligne fe dic cftre circonferipreau
cercle , quand va chacun des coftez de la figurecircon-
feripee touche la circonference du cercle.

§. Semblablement aufli le cercle fe dit eftreinfcript
en vne figure re@iligne, quand la circonference du cer-
‘cle touche vochacun coft¢ dela figute en laquelic il eft
infcript, : -

6. Maisle cercle fe dit eftre circonfeript 3 yne figure,

quand lacirconference du cercle touche v chacun des’

anglesde lafigure 3 l'entour de laquelle il eft defcript.
7. Vaeligne droice fedit cftre accommodée ouen-

fermécau cercle, quand lesextremitez d'icelle fonten
lacitrconference du cercle,
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Livee QUATRIESME 1
" PROPOSITION L ’

Aucercle donné, accommoder vne ligne droicte egale 3 yne
ligne droicte donnée,qui ne fois pas plus grande que [c dis-

mesreducercle, '

Oitle cercle donné CHBF & laligne —2—
Ydroite donnée O moindre que le

diametre du cercle CBdelaligne CB
foic oftée yneligne egaled O parlas.de
1. linre, & foit CL. ducentre C aladi-
fance C'L foit d'efcript vn cercle qui
couppera le ceicledonné cdmeaupoing - s
H:{oit mende la ligne droicte C H,d'autagne que celle-cy eft ega-
led CL, & CL cgaledla mefine O parlhypethefe.]l s'enfuiura
que O feraegaled C H,laquelle CH eft par cc moyenaccom=
modée au cercle donné. Que filaligne donnée eft egale au dia-
" meue du cercle donné, nous auons ce qui ¢ft requis,

PROPOSITION 1L
Dans VA cercle donné , defcrire yn triangle equiangle
~ antriangle donné, )

SOi,t.b; cercle dpnnvé‘ NBC & le iangle 6 N R
. Ydonné OLF. foit menée laligne droi%*e o

. GNH, enforte quelle touche feulement le

- cercle,comme au point N; duquel & fur)a §j-

gne G N foicdefcricvn angle egald L, com-

mé G N B.Soit auffi faiefangle HNC egald : ¢
Tangle F, & foit mende dire&ement B ga d'aurant que lestrois
angles d'vn triangle font egauxd deux droits, Pangle BN C fe-
faegal dlangle O.massl'angle C enlaplus grande fe@ion, eft
tgalilangle GNB ﬁrl‘“n.d- 3. lisve : il penfuiuradone que
l&a:!‘;gli‘li.fcralcggi Cllg (l’c'c(!di dired F fon egal) ainfi

onc ¢ triangle s Je cercle do le au
tiaggle donné, . nnd, ot equizng!

PROPOSITION IIL
A l'mm_ord"n cercle donné deferire wa trjapgle equiangle
- anriangle donné.



‘ EremeNe pEvcrape,
SOit {e triangle donné O GF, pouren o
deferire va equiangle 3 Yentour du cer- g { _\_ -
dle donné, duquelle centre foit K:auquel ¢ 3
K, foit fait ve anglecomme N KB, ecalad
I'angle exterieusr LG O, & l'angle BKC
c alg a l'autre angle extericur du tnangle
F O.Soientaux trois extremitez N,B,C, B P
tirdes trois lignes touchantes feulementle cercle M1, 1 P, PM.
d'autant que le quadrilatere M N KB peuteftre infcript envn
cercleayantdeuxangles N & B,droits (comme on pest wecuerlyr de
la 22. dw3. liure) lesangles oppofez feront cgaux a deur drois.
mais NK B acltéfaitegali L G O :ilsenfuitdonc que l'anglt‘:
M cftegalilangle ¥ GO eftant ceftuy auecl'exterieur egal a
deux droits, parla r3.ds 1. liure, Par femblable argument nous de-
monftrerons les autres angles egauxaux aurrcs angles: tellement

queletriangle IPM cftequiangle a O GF, & eft circonferif
au cercle donné.

"PROPOSITION IIII.
Dans vn triangle donné deferive vn cercle.

Oit le triangle donné HB C duquel les
S deuxangles B & C font couppez endeux

egalement par denx lignes qui fe r'encon-
trerontcomme en O,duquel point O foient
titées les perpendiculaires fur chacun cofté
comme OF,0G,0L, icclles feront egales par
la 4. du 1. liure, cftantles bafes des quatre trian->
gles egaux & equiangles.Si donc du centre O 4 la diftance OF
ontire va cercle, il touchera feulement les trois coftez du trian-
gle yicommeon pent recaesller de la 16. du 3. linre.

. PROPOSITION V.
- A [entour ‘d"vn triangle donné defcrire wn cercle.

SOit ‘premictement le triangle oxygone donné  w
HB C, duquel les deux coftez (qui ne com- ‘

prennent point 'angle plus aigu ) foient couppez en \
deurx egalement comme en O, L : & d'iceux points ' \
foient tirées les perpendiculaites O F, LF & me- '

nées F B, F C. delt euident que les deux trianglesB ¢

 ——— e e e
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reQangles HLF,CLF (ont egaux & ecluiangles parls 4. ds pre.
mier liwre, Laligne HF feradonc ¢galea FC,mais HF cft aafli
commune autriangle HO F, & ce triangle eft egal & equiangle
autriangle B O F. il fenfuit donc que Elignc BF eftegale a
F#H, &par confequentd F C. fi donc du centre F, a'la diftan~
ce F H on defcrit va cercle,la circoference paflera patlespoints
HBC alentourdutriangle, Parfemblables argumentsfe de-
monftreront les cercles pouuoir eftre circonferits il'entour des
triangles, foit rectangles, antbligones ou oxygones. ~

PROPOSITION VI

r
Dans yn cercle donné deferire wa quarré.,

SOicnt tirez les deux diametres du cercle pro- i

“pofé HC,BO fe couppans en angles droitsau -

centre L, & foient menées les lignes droictesn L Ng
HB,BC, CO, OH. les quatre triangles font /
re@angles ifofceles egaux & equiangles , & ont’ —
leurs bafes egales par la 4. dw 1. liure. la figure d5¢ ¢

HB, C O fera equilatere. mais chacur angle fur la bafe vaur va
demy droit comme B € L par la conftrultion,commeaufli O C L:
ilfenfuuradenc quetoutlangle B C O fera droit, Semblable
demonftration fe ?cra des autres angles:dont fenfuiura que HB
CO feravn quarré infcricau cercle donné. : ~

PROPOSITION VIIL

A lentour & vn cercle donné deferire v quarré,

SOicnt ducercledoné lesdeux diamettes HCG_ | __»
B D fe couppans en angles droits au centre L,
dupoine B foit menée en angles.droirs fur O B, L
lligne GB N (ceftd dire paralleled € H) foit ® °
aufli du point O menee lautre pararelle F O K:
- & despoints H & Cles auttes GHF & NCK R —¢<—x
pararelles d BO. d'autit que les angles quifonten L font droits,
comme auffi ceux qui fonten H, B,C, O, il senfuiura que les.
quarreangles G, N, K, F, ferontaufli droitspar ls 34. dw 1. Or eft
figure cquilatere ayant vn chacun cofté cgal audiametre), clle -
donc quarrée defcrited Pentour du cexele.




ELEMENS pEvcriny, .
PROPOSITION VIII,

Dans v guarré donné deferire vn cercle,

(I le quarré donnéales quatre coftez couppezyy 1
Se alement, & menées les deux lignes droictes

 H, F S, clics fe coupperont.en G en augles ¥ - lg
droits & egalement:car LHeeft Piralicle & egale F
i 10,0u MB,& FS paraliele & egaka MI,ou I\

BO parlas 34.dw 1.liwre, lcs angles mettilignesdoc =™, B 10
quifont en L,F,H,$, font droics: tellement que fi on deferithus
fecentre G vn cercleRlinternalle G L, ilrouchera feuldwentles
quacte coftez du quarr& és poinds L,F,H,S. comme on pent emende
perle 16.dw 3. bure,infi fera le cercle inferiprau quarré dondé.

PROPOSITION I o % -
AT entowt v gsareé donn iy Waeleelag.

- € Oient du cerclePropof tirez lesideyx Kamé' o
Strcs ou diagonales lglc, OE, d'a&a?&%cs" 7
deuxtriangles O HE, & O CE fon¥ifolceles,’
egaux & equiangles parle 4. dwr Liwre,chacun des
angles redtilignes qui fonit fur és bafés vaudra
vn demy droit, & les angles du centre feront
droits parls 32.dw Lilinds& les lignes LO, L H, , =
LE, L C egales.Sidoncducentre L ilinterualle L O ondel
critvn cercle , il paffera parles points O, H, 'E, C, & fe¥acitcori-
Lesic au quarré donné,

PROPOSITION X. ‘
Eaire ynriangle ifofcele, ayant v chacun des angles gui
font en labafe double 4 lantre.

SOit propoféc vne ligne droite BH, laquel-

le parls 11.de 2. biwre foit tellement coup-
péeen C,quelere@igle faitdela toute HB,
& del'vne des parties B C foit cgal au quarré
dclaatre piece H C. & ducentre H, alin-
scruale H B foit defcric vo cercle BO L, au-
quel par s 1.decebiore fOitappliquéc vac ligne
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dioi@tc egale 3 CH,comme B O, foit menées C O, HO. da
triangle HCO foitdefcritlecercle HCO L parlas. decelinre,
Puis que du poine B hors le cercle,la ligne droidte BH lg coups

pc & B O tofhbe furiceluy,& que le retangle de HB,B C eft .

egatau quarré de CH (ou B O fon cgale)il fenfuiura quelali
gne droiGte B Q rouchera feulementle corclé HCOL par le
37.ds 3. bure fangle donc C O B furfalig cgoq@tclecerdc,
fera efal dT'angle OHC,qui ellienda (oéhi8 altornc parlasr.dss.
bure foit mantenancadioufté 1€ comun €0 H: lesdeux BOC
& CO .. feront cgagxauxidbus € H O,& COH. mais'angle
extericur O-CB Aséze"ga\hmx interigurs CHO & CO Hparls
32.dw 1. liurp il ®¥adoncauflicgalautout B O H, & par con.
fequentd Langle’ HBO \gl,i luy eft egal,cftant le triangle HBO
ifofccle 5. & fes lignes CO, OB feront cgales comme fubten-
dentes angles cgatix , mais B O aefté pofée egaled CH: CO
fera doncaufli cgale d la mefme, & le triangle H CO feraifofce-
fe: tellement que Pangle furlabafe, fcauoir B O H fera double
ilangle BH O, comme auffifera lanueangle OB H. .

PROPOSITION XI,

Dansynicercle donné, defcrive yn pentagone
equilaseral ¢r equiangle.

Oit infcrit au cercle donné vn triangle N
ifofcele N C O,commeilacfiédefcric A -
enlaprecedéte,& foient lés angles egaux
delabafccouppez'en deux egalement par’
lignes finiffans en laci:conf%rence coth-
me CL,OB,&menées NB,BC,CO, _
OL,LN, ileftcuident que les angles & P
OCL,LCN,NOB, BOC, CN O ecftansegauxeonfifte
tont fur feQions de circonferences egales , comme on pewt recueilir
tantdels 11, que 26. dw, lisre. Orcescing angles font fur fe&ions
uicomiprennent toute a circonference,le peatagone donc N B
COL (eracquilaceral & equiangle. ,

PROPOSITION XIL

| A{gnmr d'vn cercle donné deferire yn pentagone
- equilaseral ¢ equiangle.
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.~ Oientau cercle donné pris cing points de- 4
fignans les angles du pentagone inferit

~au cercle par la precedense , & du centreg
foient tirez les demy diametres d chacun

oint commé¢ FN, FB, FC, FO,FL. g
Foicnt 3 chacun d'iceux points tirées enan-
gles droits, & touchanslc cercle fur les demy K="
diametres les lignes droi¢tes comme HBK, KCI, IOM,
MLG, GNH, &ménéesanhh 5K, FI. D'aurant queleco-
fté FB eft egal aucofté FC, & quelangle FBK eft cgal &
FCK (ceftadiredros parla conftruthion ) le quatré de FK efte-
galau quarté de FB & BK , comme auffi aux quarrez de FC,
CK: parla47. dwi.li. Orlangle BFC eft cg;}‘i CFO (aril
comprend circonference egale parla conftruction ) le quadrifa-
tere gonc BF CK feracquiangle & egal au quadrilatere C+Ol,
& la moitié 4 la moitié, & les lignes aulignes. fenfuiura que K €
feraegaled CI & C1 a IO, & ainfi femblablement des aurres,
tellement que le pantzgone ajnfi circonferit fera equilateral &
equiangle.

PROPOSITION xIII,

Dans yu pentagone equilateral ¢ equiangle donné,'
defcrire vn cercle.

SOit le pentagone donné NBCOL def- .

crit-comme en la vnxiefine decelyre& foient G

divifez les angles en deux egalement par li- 5 T
nes qui fe rencontreront au centre F, duquel ‘

%oicnt tirées les perpendiculaires fur chacun g ®

cofté qui feront egales commel aefié mon-

ftré, Hfera cuident quele cercle defericfurce °

gentre,dladiftance de F G paflera parles extremitez des per-

pendiculaires , & touchera feulement les coftez du pentagone
donné,eomeme o peus recueilisr de la 16. dw 3. liwre, :

. PROPOSITION XLIII,
Alentour d'vn pentagone equilateral ¢ equiangle

donné, defcrire vn cercle
: Soit

g
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Oitdonnéle pentagone HB CD L equila-
Dtere & equiangle, dnquel (oit trouud le cen-
tre commea cfté dit en laprecedente, & d'ice- B
luy tirdes les lignes droictes fur chacun angle
qui feront egales,comeil & efté monfiré en la 12 .de ce
lre, (car cous pentagones equilateres & eqmii- S
gles font femblables & equiangles entr'eux ) & foirdu centre 4
f'internalle def'vne des lignes qui couppent les angles , tiré va
cercle sl eft evident qu'il pailera par les extremitez d'icelles ki
gnes, & par conlequent pat'extremité des angles du pentagens,

- &ainfi il fera circonfcsit 4 iccluy pentagone. - :

PROPOSITION XV.

*Dans vacercle donné, deferire wn hexagone -
equilaterale ¢z equiangle,

SOit le¢ercle donné BO DL H, duquel
le céntre foit G. foir menéde diametre
HGD. dupoint D alinterualle D G foit
delerit vncercle ( quiferaegalalaatre eftant
fur mefme iaterualle ) foient mendes les li-
gnes droittes O G iufquesilacirconferen-
cc F, & LG iufques a lacirconference B, ,
& menées auffi leslignes droi¢tes HB, BO, OD, DL, LF,
FH. Or parla 1.dwpremier linre les deux triangles GO D, GDL
font egaux, equiangles & equilateraux , & tous les fix triangles
font ifofceles, ayans leurs coftez cgaux enfemble parla definssion
ducercle , & les trois angles de chacun triangle font egaux a deux
droits. Mais laligne L G tombefurlaligne F O, & faitles an-
flcs LG O, ¥ GL egauxadeuxdroits, & langle L G O vaue
esdcuxangles dutriangle L G D. il senfuiuradoncque FGL
fera egal'an troifiefme. Etletriangle F G L ayantles deux co«
ftez_ egaux aux deux coftez, & l'angle compris diceux egal 4
Pangle de Tautre , auralabafe egale alabale parls 4.dw 1. Linre.
Semblablement fe demonitreront les aitres ‘coftez eftre egaux
enfemble. ‘

- . PROPOSITION XVL

" . Dans yn cercle donné deferire vn quiudeugo;n
' equilaseral ¢ equiangle, :

m




O1t au cercle donné infenit vn pentagone L)

H B LF G parlair.dece bmre, & vn triangle
equilateral HC O parla 2, du mefme diure. ,
Ayans tous deux leur 'an%lc en vn mefine |/
fomt H. D'autantquelali

ignedroite H C

ubtend la troificfme partie detoute lacircs-
ference ( c'eftd dircles cinq quinziefmes ) &
lesdeux coftez HB, B L du pentagone en
fubtendent fix quinziefmes: il eft eurdent que l'are CL, entre
Yangledu trianéc & l'angle du ‘Pcntagonc era vne des quinzicl-
mes parties detoute la circonference. Soit donc tirée la ligne
" droicte C L, & adaptées parle 1 decelmre au cercle autres qua-
torze lignes droiétes, dont chacine foie egalea C L: puis que
Ies lignes droites egales fubtendent circonferences egales par
la 28 du1.bwre, Hfenfuinra quelafigure du quinzangle equila-
tere & cquuangle fera infcrite au cercle donné,

FIN Dv QVATRIESME BIVRE
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CIASIN CIDCIVTINGIIAN.
@@@@’ CRICEICE GG
LE CINQVIESME LIVRE
" DES ELEMENTS D'EVCLIDE.
DEFINITION PREMIERE

& Artic eft vaegrandeur moindre quicft
y.) prife de laplus grande.
&3 2. Muliiplice eft vae grandeur plus
8> grande que lamoindre quand elle eft
A\, mefurée de la plus petite. |
7" 3. Raifloneft vne habitude de deux
gradeurs de mefme géreI'vae d lautre felon la quatité.
4 Les frandcurs fontdictes auoir raifon'vne i l'au~
;rc quand multipliées elles {¢ peuuent exceder I'vne
autee. ‘ :
5. Les grandeurs font dictes eftre en mefme raifon
quand la premiere i lafeconde eft comme la troifie(~
me i laquatricfme, 8 quand les equemultiplices dela
frcmicrc & troifiefme excedent, font egaux, ou deffail-
ent aux equemultiplices de la feconde & quatriefme
;n quelque multiplication que ce foit prifel'vne apres
autre. :
6. Proportion eft vac fimilitude de raifons.
7. Les grandeurs qui ont me(me raifon font propor-
tionnelles. - .
8 Q‘;Land des equemuldiplices, celuy du premier ex-
cedeceluy du fecond, & que le multiplice du troifiefme -
{ quclc‘ue multiplication que puifle eftre) n'excede le
maultiplice du quatriefme 301’5 le premierau fecond el
stdit auoir plus grande £aifon quele tiers an quars,
-0 ‘ Tt By
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9. Proportion eft conftituée en trois quantitez pour
‘le moins. N
~ 10. Quandtrois grandengs font proFortionnclles ,la
premicre cft diteanoira la troificfme laraifon double
decellede lafeconde: Quand il y enaquatre, la pre-
- miere dlaquatriefme cft dite auoir la raifon triplée de -
cclledelafeconde. Ettoufiours d’'vo mefme ordre vae
plusiufquesice quele nombre des chofes proportion-
nées {oit acheué. - .
i1 Les gradeurs de femblableraifon fone dites quid
-lesantecedens fontaux antecedens ,comme les confe-
quentsaux confequents. . . - :
12. Raifon changée eft Yacceptionde I'antecedent 3
Pantecedent, comme du confequent au confequent.
13. Raifon conuertie eft I'acception du confequent,
cSme de l'antecedentd 'antecedent, come confequent.
14. Raifon compofée eft I'acception de I'antecedent
auec le confequient,, comme vne mefme chofe au mel-
me confequent. ' :
15 Diuifion deraifon eftPacception de Pexcez (du-
quel 'antecedent excede le confequeiit) au mefme c6-
equent. , ~
ig, Conuerfion de raifon cﬂl’acc;ption del'antecedér,
“al'excez duquel I'antecedsnt excede le confequent.
r7. Raifon egale, elt prafieurs grandeurs eftans d'vn
-cofté & autant de l'autre en multtude , prifes de deox
en deux en melme raifon, quant aux premicres gran-
dears 1a premiere grandeur cft 4 la derniere, comme
aux fecondes grandeurs la premicre grandeur eft i Ia
derniere : ou autrement 'eft I'acception des excremes
“par {ubtra&tion des moyennes. .
. 18. Proportion ordonnée ¢u felon ordre , eft quand
- Tantecedenteft auconfequent d'va cofté comme lan-
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tecedent eft au confequent de Jautre, & quelvn des
confequentseft d quelque autre chofe,comme lautre
confequent i quelque autre chofe. . :

19. Proportion meflée ou fans ordre eft quand trois
grandeurs fontd’vn cofte, & autant d'autres grandeurs
en nombre, de P'autre, & quaux premieresiantecedent
et au confequent, comme aux fecondes I'antecedent
eftau confequent: & qu'aux premieres & confequent

eft 3 quelque autre chofe ,ainfi aux (econdes vne autre
chofefoit de mefme aPantecedent.

Dautant queles douZe propofitions fuyuantes font affex co-
gneiies. delles-mefmes, ¢5- quelles font pluftoft principes ¢
communes fentences que theoremes,i'ay penf fuffire de lesin-
terpreter ¢y non demonflver, craignant que tvop long difcours

wyapporsaft delobfeurisé plufloftque dela facilise.
| PROPOSITION I,

silyatantde grdndenrs guon Youdra qui [oient equemulti-

plice dausant de gmndei‘rs yne c‘lmune'i yne chacune,.
comme I'vae [era multiplice de ['vue, ainfi lestoutes ferons

multiplices des touses.

SOicnt les grandeurs propofdes B, €, O & G,
V& quelapremiere conticnne  elle trois fois la
troﬁc%nc,& la feconde conti 4t trois foisla qua-
wriefme. Les deux premieres rointes contiendront

autant de foi$ les troifiefme & quatriefme jointes, " {
& fcrontcomme troisd vne. ' '

: ' BC 0@
PROPOSITION. IL ‘
Si b premiere o5% equemnltiplice de.la feconde comme ls

sroifiefine de la quatriefme , ¢» que la cinqui:fine foit de
mefiae equemultiplice dela feconde comme la fixicfme de
\ )
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Is quatriefme , la compofée dela premiere ¢ cinguiefme
Jeracequemultiplice de la feconde,comme latroifsc[uie auec
la fixiefme dela quarriefme . \ ‘

SOit lapremiere B C contenant la feconde G au- @

tant de fois camme Ia troifiefme HK contientde ™
foisla quatriefme Z. Etquea cinquiefme CO con-
tienne autant de fois la feconde G comme la fixief-
me K T contient de fois la quattiefme Z. La com- [€
polé B O de la premiere & cinquiefme contiendra
autant de fois lafeconde G, comme Jacompofée HT L
dela woifiefie & fixiefme contiendra de fois 1a qua- B¢ H

PROPOSITION IlL

{«—-.a‘

§i le premier eftequemukiplice du fecond comme le troificfme

duquatriefme , ¢ foient pris des equemnltiplices du pre-
mier ¢ dutroifiefme . de ceux-la ainfi pris , I'va fers eque-
multiplice al'autre,c'eft s [canoir ['vnaw fecond ¢ Fastre
a% guatric/me. ’

SI la premiere grandeur G contient autantde &
foislafeconde B, quelatroifiefme O contient T

de fois la ?uatrieﬁne H: & que CZ conticnne

autant de tois lapremiete G comme PT con-

ticnt de fois la roifiefme O, CZ contiendraaul- ’
fiautant de fois la feconde B, comme P'F con- [ [
tiendra de fois la quatriefme H. ce¢B PaH
PROPOSITION IIIL .

Si le premier a mefme raifon au fecond que le troificfme an
quarriefme ,les equemultiplices du prem:er ¢ troifiefime
aux equemnlriplices du_fecond ¢ quatriefme ( quelque
multiplication que puiffé effre) auront ne wefme rayon
Fvaalawre. T
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Sﬂa premiere grandeur C eft 4 lafeconde B,
commela3. G d la4. O,& que H contien-

44
ne autant de fois C, comme T eontient de
fois G, & que P conuennc autant de fois B : .
comme Z conncnt de fois O : H fcra aPp
Qommc Taz. [[
CRPTGOT
AY

rnorbsITIoN V.

Siwne grandesr eff equemulnpl:ce d'vne autre grandeur com-
me laretranchée delaretranchée > lareftée fera equemulti‘ﬁ
plice lareftée , comme lasoute i latoute,

. \/ I
1 CB contient antant de fois G O, comme Poftée re
C H contient'de foisloftée GZ: La reftee HB co-

tiendra autant de foisl'autre reftee Z O, comme latouf-
tc conptenoitlatoute.

PROPOSITION VI,

si dewx grandeurs font equemubiplices de deux gmndmrs,(g-
guelquesretranchées equemultsplices: des mefmes: les veftes
aufSiou fevont egakes aux me[messou ferons equemvdnphces
des mefmes.

a
SI CB contientautant de fons H comme GO con-[ @
dentdefois Z, & Loftée € T contient autantde
fois H comme lautre oftée GP contient defois Z: :
Lesteftes TB & P O,ouferonteyalesd H & Z, oulT. |
les contiendront Pluﬁeurs foiseg, cment [ L
BHO

PROPO‘ITION YiI.
Les grandenrs egales ont vne me[me raifdn & vne, ¢r Y&
yne mefme m/bna dqux kgales grandnm

1 O eft egaled B, O auramefmc raifoni C, com-

me B ila mefmic C Etaufli € aura me(me mﬁm

ao qua b . [ :
Etf ocw
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PROPOSITION VIIL,

Dedeux grandeursinegales,la plus graded plns grande rain
Jon d wnemefme quela plas petuse : ¢ 'vne mefme & plus
grande ruifon dla plus pevite gue Laplus grande.

grande, & {oit vne tierce comme O, C aura plusde
raifon & O que G alamefme ©. Ceftd dire, que C fera
plus grande auregardde O que G aurcgard dela mef-
me O. .. . €69
PROPOSITION IX.

Dfi deuxgrandeursinegales C & G, foit C la plus {

Yes grandenrs qui ont'yue mefine vaifon d vae mefme gran-
dewr, font egales entr'elles : ¢ les grandewrs aufyuelles
Yne mefme dmefmeraifon , font egales. -

s SI O cftiC comme B ilamefme C,O & B feront 7
: egales. Erfi C efta O commelamefme C eftd B,icel- [

les O & B feront cgales.
, “"PROPOSITIDN X. . 9cB
Des grandenrs quiont 14ifon & vae mefme grandewr,celle guia

plus granderaifon eft la plus grande. Etla grandeurals-
. guellelamefme aura plus grande raifon feralaplus petite.

S! O cft plusgrande au regard de C que B au regard

dela mefme C, O fera plus grande que B. Etfila

mefme C eft plus grandeau regard de B qu'au regard

de O, B fera pluspetite que O. : L
oC

-

. PROPOSITION xI. ‘ \
‘Les raifons qui font de mefme i e font demefime entr'elles.
J SI laraifonde H 4 B eft comme cellede C 4 Z>
&fi ccllede G a O eft commelamefmede C [

3 Z : Les naifonsde H 4 B,& dc G i O ferontde
mefine, :

£BGqoCd
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‘ PROPOSITION XIL .
Si tant de grandeurs qu'on Youdra ont proportion , comme I'v-

ne des antecedentes fera a I'vne des confequentes, ainfi feré
_ soutes les antecedentes a tontes les confequentes, :

HaraifondeBdi F eftcommede Cd G,& O

a H ; les trois antecedentes conjoih&tement ..
BCO feront aux confequentes conjoinétement
comme B a F. ' A

PROPOSITION XIIl. .5Co FGH

sila premiere la feconde a mefnie raifontue latrosfiefme i la
quatriefme,, ¢z latroifiefme a plus grande raifon ala gua-
triefme , que la cinquiefme ala fixie[me: la premiere aufli
awra plus granderaifon & la feconde que lacinquiefmeala
fixiefme. o
SOit G premiere' fa fecdde B cdmelatroifiefme
C 4 laquatriefme D, & quelaraifonde Ca D
foic plus grande que celle de la cinquicfme H dla
{ixiefme F.D'autdt § les raifons de GB,& CD font
de mefme,& quelaraifon de C 4 D eft plus grande

que cellede Ha Fils'enfuiuraque laraifonde G d¢ 8 CPHF
B f{cra aufli plus gride que lamefme de Ha F parls x1. de ce linre, -

PROPOSITION "XIIII,

Sila premiere s mefine raifond la feconde gue la troifiefme 3
la quatriefme , ¢z que la premiere [oit plus grande que la
#roifiefme,la feconde aufli fera plus grande que ls quatriefe
me : ¢7 fi egale, egale’ ¢ fi plus petive,plus petite,

SOit G i B comme C i D.Si Geft plusgrandeque; | .

.~ C,B fera plus grande que D: Cavpuisque G eftplus
grande que C elle aura donc plus grande raifon 3 B
quelamefme C paria 8. decelinre. Mais comme G 3

"B ,'iunﬁ C d D: C aura donc plus grande raifon 4 - D

qud B. Dont s'enfinura que B frra plus grande quel: § ¢ B

.-
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D, parlas.partiedela ;0. decelnre. Etfila premicre eft plusperd
te,la quatriclme fera auffi plus petice, & fi egale, egale parles mefe
mes rayfons. _
PROPOSITION XV,

Lesgrandenrs qui font mefmes parties des leurs equemultipli-

ces , ont vne mefme raifon prifes comme ellesfe re[pondens
mutuellement.  * .

2

SOiI: KL partiedcKO & BH particde BC &que K
OK contienneautant de fois K L,comme CB con- »
tientdefois B H. D'autant qu'il fe peatdircainfi, com- |
me K L,I'vnedesantecedentes et BH I'vne descon- u
fequentes:ainfi font toutes les antecedétes, feauoir O K '
atoutesles confequentes C B, parls 12, decefiny 1l s'cn-

C

{uiuraque comme OK i CB,ainfiLK 4 HB.
' PROPOSITION XVIL

Si guatre grandexrs font propofitionnelles , elles le fevons
anfi entr’'ees I'vne apres autre,

SOi: O 3 B comme G 4 C. D'autant que parla 12. )
de ce Linre tontes les antecelentes font 3 toutes les
conlequentes commel'vne desantecedentesdl'vnedes | [
confequentes:foit changé 'ordre en cefte forte: comme [
O prenticre efti B 3.amnfi G 2.eftd C4. LosO & G g 5 ¢
feront antecedentes,& B C confequentes. Les antece-
dentes enfemble O G feront aux confequentes enfemble B C
comme O eftd'B ou G i C.O feradonca G comme Ba C.
Et par confequent feront ( par taifon changée ) proportionnelles

en cefteforte, eomme O cftd B, 2infi G 3 C,& comme Q.cft

d6anABiC.
PROPOSITION XVII
8i les grandeurs compofees font preportionnelles , icelles
‘ diuifées feront aufii proportionnelles.

l SOientlcs grandeurs c5pofees fganoir HB compofee de HK,
KB, & C O compofecede CZ,Z O, &foit commelatouts
H B dfapardc BK,ainfilatoute C O af partic Q Z. Iedy quo
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HK eft 3 KB comme CZ a ZO. Carfilaligne€O B
neft coupée aupoint Z en mefme proportion que HB, 9
foiten vn ajre,fil eft poflble comme en G:lorslesdeux
antecedentes conjomntement ( c'eft adire HB) aurone

telle raifon aux confequentes conjoinélement (C O} L
comme BK i O G. Maislatoute HB eft pofeed BK '
commelatoure CO d OZ: & parlaprecedente,com- o &

me HB 3 OC,ainfi BK i O Z: dont s’enfuiura que
O Z feraegaled O G (ceft ddire la partieautour) ce quieft
abfurdc. 5i donc les gravdevrs compofees, re.  °

PROPOSITION XVIIIL
" silesgrandewrs dinifees font proportionnelles, icelles
compofees [eront anfii proportionnelles.

Oient queclques grandeurs divifées & proportionnel- =

les comme HyB & C O dwifeesen P, K:& foitcom-
me H P i PBainfi CK 3 KO. Ie dy quicelles com-
pofees fontcomme HB 4 HP,ainfi CO 4 CK. si® ‘:
neftainfi foitsil eft poflible HBE a HP comme CO 3
vne rlus grande que CK, c'eftd fcauoir CG. D'autant
que les grandears compofecs HB a HP font comme & &
C O i CG:icclles parla precedente eftant divifecs H B
a4 HP feront comme CO 3 CG. Mais comme HB4d HP,
ainfi a efté fuppofee C O i CK:ilsvenfuiuroit donc que comme
€O a CK 2infi CO 4 CG, & quelapartic CK feroitcgale
autout C G: ce qui eft abfurde. Silmc,ac. '

PROPOSITION  XIX,
si le rout eft au tout comme le retranché auretranché , le
refle fera aufli an refle comme le sout an tont.

SOient deux grandeurs H B,CO. &commec HB cfti M ¢ .
C O,ainfi foit laretranchee H P dlarewranchee CK. -
Iedyquelareftée PB eftdlareftée K O comme HBp

4 CO. D'autant queles quatre lignes HB, CO, HP, ‘
C K, foat proporuonnelles , il feracomme HB 4 HP,

3infi CO 4 CK parla 16. dece lwre. Parla 17.de c¢ mel-

me ces mefmes grandeurs ainfi compofees & propor- g &

tionnelles , feront de mefme eftant diuifees. Comme le

rout HB eftautout CO, ainfi donc fcxal’oﬁéca‘l‘oﬂée,&lh
pefiéedlarcltée, -~ 0
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PROPOSITION XX.

Siily atantde grandeurs quon voudra, ¢ autres grandesrs

, en mefme nombre,les deux prifes en me[me raifon: ¢r qu'en
raifon egale anx premicres la premiere foit plis grande que
laderniere: aux fecondes grandeurs, aufii la premiere fera

« plus grande que laderniere ; ¢ fiegale, egale; ¢ [i moin-
dre, moindre. ’ o
' SOicnt trois grandeurs HB C, & autres trois
grandeurs G O F ayans raifon 'vne d lauwre de
deux en deux,{cavoir comme H eftd B,ainfi G 4
O, & comme B 4 C ainfi O d F. D’autant que par
1a8.dece Hure H a plusgrande rafona B que C
alamefme 8 {H eltant fuppofee plus grande Kue“,c COF
C ) & que par la raifon conuertic comme C eft d .
B,ainfi F aO,& comme B 4 H, ainfi O G:il s'cnfuiurajuc
G feraplus grande que F. Etfi Heft egaled C, G {cra cgaled
F, & fi plus petite,plus petite. - '

PROPOSITION XXI
S'ily atrois grandeurs , ¢ astant d'ansres prifes de deux en

dewx en me[me raifgn , ¢ que leur proportion, fois fans or-

dre, ¢ quen raifon egale la premiere [ois plus grande que
la troifiefme , la quatric[me aufli fera plus_grande que la
ﬁxie[me 1y fi egale , cgale; fi moindre , moindre.

SOicnt trois grandeurs HB G, & autres trois

grandeurs CF Z & foitcomme Ha Bainfi F
i Z,& comme B4i G, ainfi C a F prifes de deux
en deux. Sila premicre H. eft plus grande que la
troificfme G, la quatriefme C fera auffi plus gran- [
deque lafixiefine Z.D'autant que G eft plus peti-
te que H, elle aura moindre raifond B'que H 3H BG C F2
lamefme B. Orparlaraifon conucrtie, comme G 4 B, ainfi Fd
C. Laraifondoncde F 4 C fera moindreque de F 4 Z ( eftant
celle-cy de mefmed laraifonde H 4 B.)Dont s'enfuinra quela4.
C fera plus grande quela 6. Z. Parmefmes raifons on demafire-
rafila premicre eft egale ofi plus petite,l'autre cftre demefine.

~
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PROPOSITION xXXxII

Silyatantde gmm{eurs gwon voudra , ¢z autant d'autres,
prifisdeidenx endeux en mefme raifon, ¢ quela propor-

_ tion dicelles foit felon ordre ,icelles en raifon egale feront
proportionnelles. » ‘

Oient quelques grandeurs HB G, &autant

d'autres grandeurs O F Z proportionnelles A

de deuxendeux,comme H 2 B,ainfi O d F, r
comme B'd G ainfi FaZ.SiH n’efta G com-| |-
me O a Z: {oitauxantecedentes adjouftée vnel
quatriefme 1,& foitcomme H aB,ainfi G A :HBGI O P2z L
Lors les quatre feront proportionnelles, & mefme en raifod

-“changée parla16.deceliure H feradonc 2 G commeB d 1. Soir

maintenant aux confequentes adjouftee L, & foitcomme O 3
F,ainfi Z 3 L parlamefme16. O feraa Z comme F 4 L:or
les quatre antecedentes font en mefme ardie & proportionque
les confequentes par I'hypothefe: H feradonc 3 G comme O

PROPOSITION XXIIL

S'ily'a trois grandeurs ¢ antant d'autres grandeurs prifes de
deuxen deux en mefine raifon , ¢ que la proportion di-
celles foit fans ordre, icelles enraifon egale feront propor-

tionnelles. .

Oient trois grandeurs OPF & trois autres -
grandeurs K H B, & {oitleur proportion per-

H 4 B,& comme Pa Fainfi K 4 H.S5i K peft
4B comme O 4 F, foitpofec la grandeur C,&
foitcomme P 4 F,ainfi B 4 C. K feradonca
H commec B 4 C, & ces quatre feronz propor-> PF KHB C
tionnelles, & par confequent comme K 2 B, ainfi Hd C per
Lt decelime. Or F eft 3 C comme O i F par ls confiru-
étiom, K feradonc a B commg O aF B ’

rurbée on meflée, frauoir, comme O & P anft [ ;

I

—
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PROPOSITION XXIIIL

sile premier s fecond i mefime raifon qua le troifiefme au qua-
trie[me, ¢ que le cinquie[me ait me[me ufﬁm ak [Eco?d,
gue le fixie[ne au quasrie/me, anfii le premier ¢7 tinguif-
me enferable auront mefime raifon au fecond, que le sroifief-
me ¢ [ixicfine enfemble au quasrie[me.

SOit la premicre grandeur CO 3 lafeconde |4 »
B,commelauoiiicime L N.ala quarriefme -
S,& lacinquicfme O F 2 Jame(me B, comme 2 N
Lafixiefme N P ilaquatriefme S:1edyquela

compotée dela 1. & . fcauoir CF eftalaz. B [ [
commela 3. & 6. fcauorr L P 3la 4. 5. Cequ

fe cognoiftraenadjouftant aux antecedentes la € IBE L KSH
grandcur G egaled OF, & auxconfequentes H egale 3 NP.
Carcomme CO 3 B, ainfi LN 3 S, & comme B2 G ((yaf
conuerfion deratfon) ainfi $ 3 H. Maintenant CO 3 G fera
comme LN i H parls 22, de celiwre. Maispar la 18.cftans com-
pofées clles ferontcomme FC 3 CO,ainfi PL 3 LN. Soit
derechef adiouftée I (ezaled C O ) entre la premicre & fecon+
de &entrelag. & 4. Kegaled LN. Loscomme FCa I, ainfi
PL i K,&comme I i B,ainfi K 4 S.Et parls 22.la compofee
FC feraa B commelacompofec PL a S. :

PROPOSITION XxXV.
Siquatre grandewrs font proportionnelles , ls plues grande &
lsplus petite [ont plug grandes que les denx antres.

SOicnt quatre grandeurs proportionnelles comme g

HBY GD amnti Pa Z Soic HB laplusgrande,
dclaquellefoitoftéc HT cgale 2 P, &de G D foir €
ofté GIegaled Z. Iltcracomnzs HB a HT,ainfi LA
GDAGI & perla todeceliwrelireltée TB A 1D [
ferade mefme. T B feradoncplusgrande que ID.
Soitde TB couppée T C czalea ID. Mainte-
sant HC conuen: P & 1D ies grandeurs donc 4@ P
HC & Z fontegales i P & GD Q2§ CB cft adjouttés,
biguandeur HB & Z feroneplus graadesque GD & P.

Fix py Cingvissus Lrivas,
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REDAMIDEDEDER
“LE SIXTESME LIVRE
DES ELEMENS D'EVCLIDE.
DEFINITION PREMIERE,
3 L/ cunaufien, & les coftezaulong desangles
R egaux proportionnanx. . =
2. Les figuresreciproquestont celles quandenl'vae
.. & enlautrelesantecedents & confequentsfontencer-
" taineraifon. | .
. 3. Vne ligne droiGeeft divifce entre les deux extre-
mes,c’efta dire parlamoyenne & extreme raifon,quid
latoutc eft auplus grand fegment,comme le plus grand
. fegmentau moindre. ‘ :
- 4 Lahauteurd'vaechacune figure,eft laperpendi. -
.- culaire procedantdu lommetde la figure {ur labafe.. -
5. Laraifon des raifonsfe dic eftre, quand les quanti-
tezdes raifons mulripliées entre clles produifent quel- .
que razlon. ’ . : ‘
6. Vnparallelogramme eft dit deffaillic & minquee
&efpeced vn parallelogramme femblable déné quand |
1 ileft appliqué 3 quelque ligne droi&e gu‘il ne la peuc
occuper enticrement, & sy trouue de defaut vn paralle-
.+ logramme (emblable 3 vn parallelogtamme donné. Ec

. exceder defpece clt quand il excede la ligne d'vn pasal-
lelogramme femblable i celuy donné. '

Es figures rectilignes femblables font celles
qui ont les angles egaux aux angles vn cha-

PROPOSITION 1I. »
Les triangles ¢y parvallelogrammes qui font fous wne mefme
~ bansent , fons U'vn & Pautre commelewrs bafes. '
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. ErxmiNs 9Evcripg,
SOicntptemiercmcnt lestriangles CGD & o
D GH furlesbafes CD,DH & en mefme ¢ L
hauteur D G,Iedy que'vn des triangles HGD
eftalanae CGD commiclabale HD A labafe
C D: Carfoientles deux bafcs couppées egale-
- menten K [, &tirdes GK, G1.commelabafe '
. DIeftilabale D H({{auoirlamoitid antout) ¢ X p 1 K-
ainfi DK et a DC, parla18..Orcomme DI 2
IH & DK iKCainfiletriangle IGD 3 IGH, & KGD i KG
C parla ;8.1 & copolez,comme le triangle HGD au triangle [
GD,ainfile triangle CGD'autriangle KGD parls 18. 5.queftla

clme raifon defabafe HD 2labafe DI, ou CD 3 DK. telle- .‘
ment donc que parla12: & 16. 5. comme le premier sriangle ou

randeur HG D 2lautre triangle ou grandeur C G D, ainfi le
triangle IGD 3 KGD, qu‘c(ﬁa mefme raifon des bafes HD }
CD,come il a efté monftrd:il fera de me(me des parallelogrimes
LGDH, & BGDC doubles aux triangles. Rafwlte que l.s triangle
¢ parsllelogrammes fur bafes egales fome Lum 4 Lautre comme leur hantewr,

, PROPOSITION II,

- Siem yutviangle on fait vueligne dvoitte parallele 3 Pvndey
cofteX , elle coupperales cofteX dutriangle proportionnelle.

ment, Et fi les cofteX dvn triangle font couppe? propor-
tionnellement, la ligne droicte menée par les fections fors

- pavallele d antte cofté du triangle. ,
SOitau wiangle HGF tirde hli%nc BD parallele s m
G F, & fotent jointes I3 G, BF:les deux triangles
BD G & D B F feront cgaur eftans fur mefme bafe
B D,& entre mefmes paralleles perla 37.ds1.comme ?
doncle 'zrian%k H D Bautriangle D F B,ainfi la ba-
. fe HD,ilabafe D'F (carils font en mefme hau- ¢ F
© teur.) & comme le miangle HBD auttiangle BG D, ainfi HB
3 B G par laprocedemse, 11 s'enfuiura donc perls 7.deg. quc HD
fcr'aiqu ¢omme HB A BG. . = :
“Pourla feconde partie foient fuppolezlescoftez. HF, HG
couppezen B & D" propordonncllement.d’autant que le wrian
gle HBD a melme raifon autriangle BD G qu'au triangle
DB F{laquellecltcomme #8 2 BG,or HD a D F)il sen-
fugura perla g dw 5. queles triangles BDG & DB F gt
egaux. Eg pource quils font fur vae mefina bate, ils ferguauffi en-
tre melfmes pakaugcs parla39.de1,BD feradonc ?araudc'i GF
e PROPO

~

L 4
’
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PROPOSITION IIL

si Langle d'vneriangle eft conppé en deux egalement paryne
ligne droicte , laguelle couppe aufila ba/‘ég tles fegments de
labafe auront raifon'vn & Lautre comme les deux autres
cofteZ dutriangle: ¢ files piecesdelabafe ont telle raifon
U'vne alautrecomme les cofteT , la ligné droille qui tombe
du fommet i la [ection de la bafe couppe Uangle en denx
egalement. .

SOxtlc triangle HB G duquell'angle H foit couppé

en deux egalement parla 9. ds 1. parlaligne droicte 4

HD,laquellecouppcla bafeen D. Ie dyque BD a
telle raifond DG quelecofté BH aucofté HG.
Soitmenée dupoint G laligne GF paralleled D H,

& jointe H F. dautant quelaligne droréte B F tombe B D e"

fur deux paralleles, elle fcralangle BH D cgaldlangle BF G.

Comme aufli laligne H'G tombant fur les mefmes feralesan~

lesalternes H GF, & D H G cgaux parls 19. dspremier, Les
§cux donc HF G & F GH ferontegauxauxdeux BHD &
DHG, & parconfequentl'vnalautre (car BHD & DHG
font egaux parlhypothefc) letriangle H F G feradoncifofcele
! pérls 6.dw 1. dont senfuiura parlaprecedente ( d'autant qwau
i eiangle FB G laligne HD eft paralleled F G ) comme ferala
ligne BH 4 HF (ou HG fonegale) ainfi ferala partic dela

, bafe BD alautre partic DG, :
' Pourlafeconde partic de cefte propofition:Si BD eft 4 DG
comme BH a HG,loient difpo&cs BF & ¥ G,commeilacfté
: dit.D'autant(luc comme BD d DG,ainfi BH a HF parlaprece-
i« demte,& BH 4 HG parlhypothefe. Il fenfuiuraque HF & HG
» ferontegales parls7.dw . & quclesangles HF G,& HGF fe-
~ rontegaux parla s.dw 1. limre.Maisparla219.dw1. lesangles BHD
& D HG font eganxauxdeux HFG, HGF vnchacun au
fien, ceux-13 donc feront egaux enfemble : & par ainfilangle H

du triangle BH G fera couppé en deux egal¢ment.

PROPOSITION IIIIL
Des triangles equiangles les cofteX_qwi fons au long des angles
egaux font proportionnanx , ¢y ceux qui [ont [ubsendsus
awx angles eganux font ep mefme raifon. -
' - o : F
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, SOicnt les triangles equangles HBG & DGF L 4

ayans les angles cgaux,fcavoirr HBG 4 DGF,BHG
4 GDF, & HGB i DF G. Iedyqueleurscoftez H
font proportionnaux , fauoir comme HB 4 DG b,
ainfi BG 4 GF,& comme H G 4 D F,quifontfub-
tendus aux angles cgaux.Soit du triangle DFG (ou F¢ B
d'vn femblablement defcrit) mis le cofté F G diteGtement au
boutdelaligne B G. D'autantquelesangles D G F, HBG font
cgaux,leslignes D G, H B feront paralleles paria 28. dw 1.com-
mec aufliferont FD, GH (eftansles angles DFG, HGB cgaux.)
Soitparfait le parallclogramme H G % Z,leslignes FD, DZ
feront jointes dircétement par la 3o, dv 1. comme fcront auffi
BH, HZ. Ordautantquau triangle FZ B laligne D G cft
parallele 3 Z B:ilfenfuiara parls > deceliure, que comme F D
da DZ{oud GH fonegale)ainfi FG 4 GB.Semblablement
pourceque GH eft parallele  FZ: BG fera 3 GF comme
BH 3 HZ (ou DG f{on egale)&comme BG i G F,ainfi
ZD (ou HG fonegale) A EF.

PROPOSITION V.

si deax triangles ont les cofteT proporsionnanx ils feront
equiangles,¢ aurontles anglesegaux fous lefquels les co-

._ fieX_de mefme raifon feront fubtendus.
SOicnt deux triangles HB G, D FZ ayansles H

»
coftez proportionnaux, {gauoir comme HB & i
BGainfiDF 4 FZ, &come HG 3 G B, ainfi c
DZ3 ZF,%céme HB i HG,ainfi DFa DZ. ) | F
@ 4

S'ils ne font cquiangles foit fur la ligne ZF aul
soint F defcrit vn angle cFal i B, & aupoint ZB
elerit v angle egald G : il eft cuident que le troifiefme angle I
feraegald H commeon pewt recweillirde La 32..dw 1. Les triangles done
HB G & IFZ fontequiangles,&r parls precedente les coftez au
long des angles egaux H &I feront proportionnaux HB i
HG,comme 1F4d1Z,8 HB d BG,comme IF 4 FZ & HG 4
GB,comme 1Z d ZF.Maisles coftez dutriangle DFZ font po-
fez de mefme: DF feradoncegaled FI parla.9.dw 5. & DZ 2
Z1.Ets'enfuiura parla8.de 1. que les deuxtriangles DFZ &
"~ 1FZ ferontegaux & equiangles, & par confequent DFZ e
quiangle & HBC parls 1. C S. Sidonc dews triangles, e, ’

~

e ————— e e
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PROPOSITION VI ’

Sidenx triangles ont vn angle egal al'angle, ¢ les coffeX an
long des anglesegaux proporsionnaux ; iceux triangles fe-
ront equiangles, ¢ awront les angles eg aux fous lefquels les.
cofteX de mefmeraifon font (ubtendus. , '

SOicnt deuxtriangles HB G,D F Z ayansles ¥ 1]
angles H & D egaux, & lescoftez HB a

‘HG ¢omme DF a DZ.Iedy que langle B eft

egal 2 F,& G d Z. Carfoirfurlaligne FZ an r—X

point F defcricvn angle cgalé B,& au point Z

‘wnangleegald Giileft cuident quel'autre angle="G

1 fera egala H commeon pent vecueillirde la 23 .d L : «

& quelettiangle F Z I fera equiangle antriangle H B G, & au-

tont les coftez propormionnaux parls 4.decelivre. comme HB 3

BG,ainfi IF a FZ & come HG 3 GB,ainfi I1Z i Z F.Mais

le triangle DFZ ales deux coftez pofez de mefme, feanoir com-

me DFdD Zainfi HBa HG (ou FI a 1Z)ils’enfuiuradée
arlay.dus.que DF, D Z ferontegalesa IF & I1Z: &labafe
Z cftant comune,les triangles feront equiangles parls 8.ds 1.

PROPOSITION VIL

8i deuxriangles ont vn angle egal Alangle ; ¢ les cofteX_am
long des ansres angles proportionnaux : ¢ ['vn de ces au-
tres angles moindre ow non moindre quw vn droit: icens: trid-
gles férons equiangles, ¢ anrontles angles eganx » an long
défquels les cofteZ_feront proportionnanx.

SOicm: deuxtriangles HBG & DFZ ayansl'an- p
gle H egaldl'angle D,&les coftez proportion-
Raux qui font au long des autres angles B & F,
c'c&i?gauoir HB4i BG,commeD Fa FZ.Etdes
autres angles G & Z foitI'vn oulauntre premiere-
mentmoindre qu'vn droic. Siles deux triangles ne
font equiangles & n'ontles angles (anlong des co- ¥ -
¢z proportionnaux ) cgaux, {oit faicau point B .
furlaligne H B (aucas que B foit fuppofé plus grand que F) vn
angle cgald F gomme %{B LD'aucaac que l'anéc Heft egal 3
. I F ijj
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Fangle D, & l'angle HBI 4 F,il s'enfuiura quele troifiefme HIB
feracgala Z,comme on pewt recwerllir deda 32.dw 1. comme donc D
a FZ ainfifera HB 4 BI parlé 4.decelmre. Mais comme DF i
FZ, ainfiacflté HB a BG: &aprescomme HB 4 Bl ainfi2
‘efté HB 4 BG. Leslignesdonc BI, B G fontegales parlag.
ds 5. & aurontlesangles fur labafe egaux parle 5.dw1. & moin-
dresque deux droicts par la 17.de 1. & BI G eftant moindre
quvndroict, lautre angle HI B feraplus grand qu’vn droict par
la13.ds 1. Maisilaelté monfiré egald Z pofé moindre qu'va
droi&,ce quinefe peut faire: HB G nefera doncny plus grand
nypluspetit que D FZ,& feront par contequent egaux. Secon-
demétfoit pofél'vn oul'autre de G & Z meftre moindre quvn
droi&,filangle H B G n'eft cgala F foit fuppofé B plus grand,
& comme denantfoit HBI egald F. L'autre angle B I H fera
cgal 4 Z.Etfinalementles an§lcs BIG & B GI feront egaux:
mais BGI' n'el} point moindre quvn droiét patlafuppofﬁion:
Les dcux angles donc du triangle ne feront moindres que deux
droiéts,contre ce qui a efté monftré enla 17. du 1. ce qui eft ab-
furde. En quelque fagon que ce foit donc les angles B & F (au
Jong defquels font les coltez proportionnaux ) font egaux: &
parconfequent les triangles equiangles.

PROPOSITION VIII

Side Langle dioict d'vn triangle reClangle ontire vne perpen-
diculaire furlabafe, les triangles au fmg dela perpendicn-
Laire font femblables au tout, ¢~ entr'enx,

Oit le triangle re(tangle HB G ayantl'angle ® -

H droi&, duquel foit tirée la perpendiculai- N
re HD furlabafe B G.D'autant que du trian- :
%Ic HBD, lesdeux angles HBD & HDB

ont egaux aux deuxancles HBG & BH G du B b
fﬁd triangle propo(¢,il s'enfuiura quele troifiefme angle BHD
{era equiangle & femblable au tout BH G. Semblablement

~fe demonftrerale mefme del'autre triangle HD G. Sidons do
Langle,cre. ’ T
PROPOSITION 1IX,

D’vae ligne droicte propofee coupper vae cerd
taine partie ordonnée,



A
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SOithligncdroi&c propofée H B,delaquelle . w W

il faut coupper vne cerraine partie , comme :

pour exéple vne troifiefme partie, foit iointe o
vne autre ligne droicte aupoint H c6me HG, 3
fur laquelle foient marquées autant de parties t
quwon defire, fcanoir trots: 'vae defquelles par- € B

ties foit H D au point D foitmenée D Z parallele 4 G B.icel-
le D Z coupperales coftez proportionnellement per la 2. dece
Lwre. tellement quecomme GD 2 DPH, ainfi BZ 4 ZH, &
compofées comme GH 4 HD,ainfi BH 4 HZ parls 18.du .
il fenfuiura donc que HZ fera la troificfme partie de laligne HB.

PROPOSITION X.

. Coupper femblablement vae ligne droicte mont couppee
commevne ligne droitte couppée propofee, . .

SOitIa ligne droi@e noncouppée H B, &lali~ R L
gne couppée propofée L C. & foit HD egale YA

3la premicre piece, DF dlafeconde, FG a la

troifiefme. Soient tirées GB,& FI, D Z paralle-

les i GB. foitencormenée DK parallcled HB

qui fermerales parallelogrammeés DI, TB, Oré = KB

come GF 4 ¥Dainfi KT 4 T D parlaz decelinre (Ceftadire

BT d IZ leursegales parla34.dw 1.) Evpuis que D Z eftparal-

leled G B commeeftGD a2 DH,ainfi BZ i Z H.parainfila

- ligne HB eft couppée en mefme raifon-que HG, ou LC

propofée.
PROPOSITION XI.

"+ A deux lignes droittes données trouner la troifiefine
proportionnelle.

. SOicntljcs deux lignes droiGes données HB, HG #
difpoféesenl'angle H. foittirée G B, & prolongée

HB cn D,enforte que BD foiregale s HG.Aupomt . LB

D foicmenée D F paralleled B G, & faifte 1a ligne 7

H G F.llcftevident paria 2.dece Linre que comme HB

4 BD,aini HG 4 GF.Mais HG & BD font cga- &

bes: il fera donccomme HB 4 H Gainfi HG 4 6F 3. ligne:

proportionnclic, ) : , c
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PROPOSITION XIIL

TR trols lignes droictes donnees trouuer la guatsief/me
: ' proportionnelle.

S Oient les trois lignes droictes donnéess HGB. » "
Soientdeux lignes droictes DF, & ,D Z fai- .
fansvnangle en D, & foit la ligne droi¢te DT

egaled H, TZ cpaled B,& DI egalc'di G.{oit T, I .
arée T1 & menéelaparaliele ZF parle 1. dece l
lisre. comme DT (ceftadite H)a TZ(ceflg™ FHGR
adire B)ainfi DI (ou G fonegale)d IF, la-

quelle fera par ce moycn la quatriefme ligne proporrionnclle,

PROPOSITION XIII,

A deux lignes droictes donncées irouucy la moyenne
- T proporsionnelle.

Oijent les deux lignes droictes }propofées -
HB, BG mufes dire&tement, & furlatoute
H G foitdefcritvn demy cercle HD G, & au
point B {oit faicelaperpendiculaire BD, &
ioin@tes HD, D G, Letriangle HD G feraH B a
se@anglc par ls 31.dw 3. Etpuisquedelangle droi@ D tombe
fur la bafe la perpédiculaire D B,icelle fait deux triangles equian-
gles par la 8. decelivre. Et parconfequent proportionnaux perle
4. dumefme, . Tellement doncque comme HB 4 BD,ainfila
mefine BD(quieft cGmune aux deux triangles)d BG.dont fesi-

fuiuraque DB feramoyenne proportionnclic entre HB & B,

PROPOSITION XIIIL

Des parallelogrammes eganx quions vn angle egal 3 Pangle:

LescofteZ an long des angles egaux [omt reciprogues. Etles

parallelogrammes qui ons yn angle egal At angle, ¢g les co-
. Jie anlong des angles egaux reciprogues,font anfieganx.
SOicnt les parallelogrammes egaux HF,BG ayans langle

egal d l'angle, (fauoir DBZ a 1BF:icdyqucle coftéDB
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sucofté BF eftreciproquementcomme IBiBZ, - D[~ a
Soitmis I B dire@emétauec B Z:lautre D B fera
auffi dire@ement auecc BF (carlesangles fontany__ 8] |2
fommet.) foit fait le parallelogramme ZF comme
Je parallelogramme HB au parallclogramme Z F, -—0p
ainfi Pautre B G au mefme Z F par la 7.du s Mais €
céme HB 4 Z Fainfi lalignedroiGe DB 4d BF parla rdw 6.
EtcomeB G d Z F partamefme : carils fonel'vn dl'anere comme
Yeurs bafes.Donc parls 11.ds 5. commelescoftez DB i BF,

‘ainfi rcci{:oqucmét EB i BZ:tellement que fuimant la 2. defimi-

tien dw 6. les parallelogrammes font reciproques, & leurs coftez.
Semblablement {¢ demonftrerala feconjc partic, ceft 4 fca~
woir,filescoftez DB 4 BF {pntreciproquementcomme 1B
B Z ,les parallclogrammes H B, B G feront e%aux. D’autant que
{ parThypothefc} ceft vnemefme raifon DB 4 BF,que BI 4
B Zclle fera de mefme des parallelogrammes HB a" Z F, que
B Gaumcfie ZF parle1.dw6. Iccuxdonc HB & B G ferone
cgaux perls g.dwg, o - :

PROPOSITION XV.

Des triangles eganx ayans vn angle egalalangle, les coffe
an long des 4nlgles egaux font reciproques. Et lestriangles
ayans vn angle egal 3 Langle, ¢ les coﬂc’(du long des an~
gles egaux reciproques,font awfli eganx. : )

Otent deux triangles egaux HBG & MDF B »
ayansles angles BH G & D HF egauxaufom-
met H. Icdyque leurs coftez au long des angles
cgaux {ont seciproques comme GH 2 HD, ainfi :
¥ H 4 H B. Puis que lesgngles font difpofcz au g r
fommet. BH , HF f{eront dire&tement enfemble , comme auffi
& H D:lestimgles donc G BH,% D B H eftans en vnemefs
mehauteur {eront 'vn 4 'autre commeteursbafes GH 4 HD.
. Semblablement lestriangles F D H; & lemefme D BH eftans.
enmefme hauteur feront!'va d 'autre commeleurs bafes'’F H 4
HB parla1.de 6. Mais par Thypothefe HGB & HFD font egaux,
& ontvnemefme raifon d vame(me BD H parlay. dug. leslic
gnesdroidtesdoncGH 4 HD, & FH i HB ayansvnemef-
mc r3ifon queles triangles;auront auflila mefine entv'elles parke
_ o E i

~
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11. dv 5. Alternement donc les lignes feront proportioanelles
GH a HD,comme FH a HB parls 2,definition de celsure.

Pour la fecondc partic foient les tiiangles predits ayans 'angle
egal ilangle, & les coftez rcciyroqucs,ica:}y iceuxtriangles effre
epaux. D’autant que c'eft vae mefmeraifon G ;-i i HD que
FH i HB,& comme GH a HD,ainfi letriangle HB G an
viangle H B D,& comme FH d H B, ainfifemblablement le
triangle HD F au mefmetriangle HD B, cefera vne mefme
raifon du triangle H B G autnangle HD B, que dumefine
HDF aume{me HD B. Les tiangles donc am(? propofez fe-
ront cgaux parla 9. dw §. '

-PROPOSITION XVI,

Siquatrelignes fone proportionnelles, le rectangle compris des
deux extremes eft egal & celuy compris des moyennes. Xt file
rectangle compris des deux extremeseft egal i celuy compris
des moyennes,les quatre lignes feront proporsionnelles,

SOicnt quatre lignes propordonnelles Hi G,comme
B 4 D. Iedy quele re@angle comprisfousles plus|
- grandes & plus petites qui fontles extremes B & G,eft
egal au re@angle compris des moyennes H & D. Seit
faitde B & G vnreftangle,& de H & D vnautrere-
&angle. D'autant que de ces deux parallclogrammes les
cpftez font reciproques , fgauoir lc plus grand del'vn au plus
grand de lantre | & le plus petit del'vn au plus petie de Fautre,
comme H 4 G ainfi B a D.iceux font cgaux per lé14.dw 6.

Pourlafeconde partie, files parallelogrammes font egaux ils
auront les coftez reciproques, & fcront comme H 3 C,ainfi B
3 D, parla mefme 14. dw 6. linre. '

) PROPOSITION XVIL

Sitroi lignes fomt proportionnelles,lerectangle compris des ex-
sremes cft egal au quarré fait dela moyenne. 5t file reétans

. gle compris des extremes eftegal am quassé de la moyenne,
icelles 1rois lignes feront proportionnelles,

SO SENT trois lignes proportionnelles propofees H; B,D,
{sauorr comme H § B,ainfi B 4 D: & d¢ H & D foit it




L d ol bl Rnad A

_ desextrémes eft egal au re@®angle des moyennes,par A

\

\
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wteftangle, & de B vn quarré, Ie dy quelerectan-

le eft egal au quarre.Car puis que C eftegal 2 B,il .
ﬁzra commeH 4 B,ainfi C 4D :les quatre ferontt—<

doncpraportionnelles H,B,C;D : maisle retangle

la precedimte, qui eft le quarré de B moyenne.
Etfilere@angle HD cftegalau quarré dela moyenne B, les

lignes H,B,C, D, feront propottionnelles par la precedente. Mais

dautantque B & C fontegales,H ferad B comme Ii B4 D.

PROPOSITION XVIIL

Survme ligne droicte donnée deferire Yne figurerecliligne fem-
blablement pofee & Yne autre figure recliligne données

SOit laligne droicte donnée HB, fur laquelleil ¢ s
faut femblablement defcrire vne figure re@ili- ]
%)nc {femblablement defcrire pofée 4 la donnée C E
LF. Soient premicrement {ubtendus tous les 6 c
angles par quelques lignes droiétes , fcauoiren re- ¢ »
foluant la figure en triangles,comme CD E,CLF. E
Aupoint H furlaligne H B foit faitvnangleegal . ¢ v
iDCL, comme BHI parls23,dv1. &aupoins B vnaxgc
¢gali D comme B, Letroifiefme H1B fera efail an troificfme
CL D, comme on peut recucillir dela 32.du 1. Le triangle donc
HB fera equiangle au triangle C D L,& femblablemér deferit:
&comme CL a H Lainfi CD 3 HB paris 4.d 6. Mainte-
nantfur la ligne droi@e H I foit femblablement defcrit le trian~
gle HGI equiangled CF L:d'autant queles deuxangles BHE
& I HG fontegauxauxdeuxangles DCL & ICFK,lctom
{era egal au tout {cauoir BH G dlangle D CF : femblablement
langlc BIG 4 D LF,commcauffi langle G al'angle F,laligne
droicte donc CL feradla ligne droie HI comme DL 4 BI:
mais CL 4 HI eftcomme DC 4 BH.D C 4 BH feradonc
comme DL 4 B laulong desangles egaux. Semblablementfe
demonftreront les autres coftez eftre de mefine I'va 4 lautre.

-Par ainfi toute la figure rediligne HBI G ferafemblabled CD

LF,& femblablement deferite fur laligne donnée. .

PROPOSITION XIX. -
Lestriangles femblables font Pvn & Lautre en vaifon double
de leurs cofteX de femblable raifon. ‘
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SOient les deux triangles equiangles HBG B
plus grand, & D F Z plus perit, ayans les co-
ftez proportionnaux par la 4.d» ¢.{canoir com-
e HB i DF,ainfi BG 2 FZ. foit aufli com-
me BG a FZainfi FZ a BI parle1r.dwé.par
ainfi ces trois lignes feront Eopordonneﬂes,& law 2
premicre BG dlawoifiefme BI auralaraifon B 1 °®
- doublede F Z par ls10.defimition dw ¢. Laraifondoncde HB 3
DF ferade mefme reciproquement par la 2, definition du 6. Lisre.
Parquoy les trian%Ics HBI & D F Z fcront egaux(par la feconde
partsedela g deceliure) les angles F & B ayans efté pofez egaur.
Mais B G cltilabafe B commele tiangle H'B G au trian-
gle HBI parler.ds 6. Labafedonc BG (g
triangle HB G auuiangle D FZ (quieftegal 4 HB I) mais
B G a BI alanifondoubléeducofté BGaucofté F Z.Il s’en-

fuiura donc quele triangle HB Gaura autriangle D F Z la rai- ;

fon double du cofté BG iB1, ou dpsautres coftez d¢ fembla-
ble raifon, Les srianglesdenc,¢re. :

- PROPOSITION XX,
ses polygones femblables,fe peunent diuifer en triangles fem-

* blables, egawx en sombre , ¢ propertionnasx & lewr tout.
Mais le polygone a au polygone laraifon double du cofté de
Jemblable reifon an cofté de femblableraifon,

SOicnt lespolygones femblables ZLK T I, & :
HF D G B: d'autant que par 'hypathefe 'an- ﬁ@ I
le BHF eft cgalilangle I1Z L, &les coftez au -
fong des an§ll‘cs €gaux proportionnau, fgauoir c6-
me BHiHFanfilZ 3 ZL, Soicntmcnécslesp
lignes droictes BF, IL,les wiangles HFB &
Z L 1 feront cquiangles par la 6 de celiwre, & 'angle 4, ()
H BF fera egal i bangle 2 1 L. Mais parlacon- ‘
ftruction tbutl'angc "H B G eft egald toutI'angle Z 1 T:oftan
donc HBF & Z1L, lautreanglereftane F B G fera egala
Yautre LI T. parla 1y.dw 5. Join&tes maintenant F G & ET:
FB feraa HB comme L13a Z1 aulong desangles egaux. ]
comme HBABG,ainfi ZI 21T en raifon cga%c arla 22.08
s.ilferacomme FB 4 BGainfi LI3 I T, Mais cﬁautalnt que
Vangle F B G acfté monftré egald LT lestriangles FBG &

eraa BI commele
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LI T feront femblables & equiangles par la 6.de celinve. Et pours
cequetoutlangle B G D eftpofé cgalalangle 1 T K par{fem-
blables argumens fe demonftreralangle F G D cftre egald lan-
ge LTK,& lesautresangles aux autres angles: & parainfi pas
6.decelimrelc triangle F G D fetrounucra equiangle au triangle
LT K.Voiladoncles polygones diuifez en triangles femblables;
© & egaux cn nombre. Qutre plus, d'aurant que chaque triangle
. eﬁémblablcifon triangle , & ontvne mefme raifon I'va alaus
ue,& que les parties font egales dleur tout, Je polygone HB G
DF aupolygone ZITKL fera en xaifon doublcde HB 3
&1 pasia precedente. . S ’ C

' PROPOSITION XXIL
Les figares [emblabes & wne figure rectiligne,fom
' ‘ femblables entrelles.

: SOicnt les fgures redtilignes H & B ferr-

blablesd €.D'autant quelles ontleurs angles
egaux aux angles de C par la 1. definstion dn 6.1ls
autont auffi Jeurs angles egaux entreux par la 1.

. cmmune fensence, & auront les coftez demefime AN 2B\

tiifon proportionnaux au long des triangles
cgfaux: ont fenfuinraque H & B feront femblables & equian-
. Rl el R

PROPOSITION XXIIL E

Siquatre lignes droicles font propottionnelles, les figures reclia

lignes femblables , ¢ femblablement deferises fur icelles fe-

tont proportionnelles. Et fi les figures rectilignes femblables

¢ [emblablement deferises fur quatre lignes droictes font
proporsionnellesy icelles lignes ferons proporsionnelles.

SOient I3!122:: lignes droi&es proportion- T
aclles HB 2 GD come FZ 2 IT. Soient_ A I
fziftes les figures HL, GK femblables, &7, Ul
femblablement defcrites:foicnt aufhi les deux - )..1,3

antes FZM & ITN femblables &fcmbla—[

Dlement deferites. Soit auffi auxlignes HB &

GD wounée Ia moifiefme proportionnclie X& — . X

Mrle 11.de 6, & aux lignes FZ & 1T lawoificfine propor-
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tionnelle O. Comme!la ligne H B efti X, ainfi eftla figure HL
dlafignre GK (ceftd dire enraifon double ) & comme FZ 3
O, amfilafigure FZM i I T N parle 19.du 6. Maiscomme
HB i GD,ainfi FZ 4 IT,&comme GD 3 XainfilT i
©. Donc parlazz.du . enraifon egale, commela ligne HB 3
laligne X,ainfi FZ a O, Parainfi commelafigure HL eftils
figure GK,ainfi FZM i ITN, perlarr.dw . & font propor-
tionnelles.Pourla fecdde partie foiétles mefmés figures propor- ‘
tionnelles femblables & femblablement deferives. Ie dy queles |
quatre lignes furlefquelles cllesfont defcrites fost proportion-
nelles: car coMmeon pewt recwerllir dela 9. ¢ 2.0. de celinre , 1a raifon
del'vne il'autre fera comme celle de leurs coftez doublée. La
raifon donc de leurs coftez fera vne mefme parla 7. commune foo-
gence fcanoir comme HB 3 DGoainfi FZ & 1T : iccuxcofte
feront donc ptoportionnaux. '

PROPOSITION XXIIIL

" xes parallelogrammes equiangles ont raifon Pyn & Pautrd
: * compofee de leurs cofteX,

LA:ss.mT’ipmles diuerfes A IB

opinids de plufieurs quiont ‘
glofé fur cefte propofition, & ¥ C
aufli que la raifon compofée ne T - —
fe peuticy entendre comme clle b : l _ [ ‘
H

eft diffinicen la1 4.dws. Icdiray -
Teulement que laraifon des pa- ‘ :
tallelogrammes cquiangles de 'vn aYautre depend de la taifon |
des coftez dliceux : Mais voicy ce qui fe peut plus facilement
demonftrer, qu me femble plus approcher, de lintention d¢
YAutheur. , .

Soicent les deux parallelogrammes” ABCD & CGHE
e uianlglcs,ﬁ le pluslong cofté de I'va C G eftau plus grandco-
ft¢ de fautre CD,comme B C au pluspetit C E, Jes parak
lelogrammes feront cganx par la 16. 5¢¢'e lwre. Mais i CG 3
plus grande raifana D C que BC i CE delaquantitéde FG.
Auflile parallelogramme CH excedera l'autre A C enmefme
__proportion quelaraifon du cofté GC i P C, excede lanifon
de BC i CE: ceftifanoir dp parallelogtamme FH, lequel
FH amcfme raifon aupatallelogramme E F, comme l1
CF dlalignc FGparla1,dvé. Voiladonccomment Jarailod
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des parallelogtammes equiangles del'va al'autre depend d_e{q
raifon de leurs coftez. ‘

PROPOSITION XXIIIL
De tout parallelogramme les parallelogrammes qui font an
~ long dudiasmesre ayans v angle commun auec le mefme,
-~ fons femblables autroit, ¢y I'vn ¢ Lautre,

SOit e parallclo§rammc HBGD & fon diametreg » _ B
HG, au long duquel foientles paraﬂclogrammes
FX,T 1 ayanschacun vn angle commun auecletout
fauoir H & G.D'autantque X Z T eftparallele 4
. HB & FZ1 i3 HD,& quelaligne HG les traverfe
aupoint cdmun Z,il senfuiuraqueles.ngles FHZ, 4o
HZX,& TZG, ZGI ferontegaux, comme aufli ’
XHZ HZF,1ZG,ZGT ferontcgaux parlaz9.dor. & que
les quatre triangles feront equiangles , & par confequentauront
leurs cofteéz proportionnaux parls 4.ds 6.comme doncfera HF
+ dFZ aini ZT aTG, & comme HX 4 XZ,ainfi Z i G,
ainfiles parallelogrammes propofez font equiangles , femblables
— &[emblablement defcrits ent’eux & au tout. ,

. PROPOSITION XxV.
= Deferire wne figurevectiligne femblable 3 wne figureveéliligne
: donnée ¢ egale s yne antre recliligne propofée.

~ QO1 la figure re&iligne propofée D, &
SH 31, a laquclle ol cgtl:uicnngfairc L

wme femblable figure & egale 4 D, K -
¢+ Surlalignedroi®e BI foit faicva re-

Qangle parls 43.dw 1. qui foit egal 3% B
© HIB comme BF. foitprolongée BI| 1
¢+ Yers Z,& furla ligne IF 4 'angle Z1° o

¢ Ffoivdeferic vnreCtangle ZF egald D.Etfoir par la 13.de ce Lorg
o ?_{muée lamoyenne proportionnelle entre BI & 1Z,laquelle
s+ OFT, Suricelle {oit femblablement dcferite vne figure feme
;» Ylabled HIB parlas8.dw 6. comme I T K. Maintenant comme.
v Bld ITainfi IT 4 1Z,& commelafigure HIB ilafigure

TXainfilaligne BI i I1Z enraifondouble parla1s. & 20.
+ WolisreMais comme Lligns BI § 12, ainfilc zectangle BF.

J
i
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(ot HIB fon egal) aure®angle I M parils 1. decelivre : cavil
fons en mefme hautewr. 11 s'enfuitira doncquela figure I'T'K fen
egalc aurc@angle IM parlaty. do .

PROPOSITION XXVI,

Sid'vn parallelogramme on ofte vn parallelogramme mbla-
ble as tout ¢z femblablement pofé, ayant vn angle com-

" mun anec le tous tle fonbfirait [era anec le tont fur vo mef:
me diamerre.

SOx T d'vn parallelogramme HDGB oftéle y w9
parallclogramme H K Z F femblable au tout &
femblablement pofé,ayant l'anglecommun H. Icp,
- dyquelediamertre HZ G del'vn & del'autre cft¢
vne mefme ligne droicte. Car foit diuifé le cofté 1
BG cndeutcgalement en P commeaufli HE B 2 &
en C &itirde CP, ceite ligne fera parallele 4 HZ G (car le
-eriangle CP B ales coftez proportionnaux aux coftez du trian-
§lc G B, & parconfequent eft equiangle par ls 5. de coftuy )
oot s'enfuiuca que I'angle C PB eftantegal il'angle H G B &
PCB i ZHF,aligne HZ G neferaqu'vnc paraliele 4 CP
parla 28.¢» 30. de1. dont eft cuident quele parallelogramme
fouftrait eft fur vo mefine diamettrcadecle tout.

PROPOSITION XXVIL

Detows parallelogrammes qu'on pest appliguer furvne ligne

‘ droi&e.defaié:ut delaligne m'&:P d{ ;1 wantité des ;%4-

*“vallelogrammes femblables d celuy deferit fur la moitié ¢y

. femblablemétpofez, le plus grand eff celuy quieft appliqné

< fir la moisié de la ligne , ¢ quieft femblable dcelny par
legnelil eft deffaillant. e -

4 ' sO;: 14 ligne droi&e H B coupgéé au poifit RN

@ endeux epalement , & fur G B foytdef: ¥
citvnpaulkloﬁninme G L duquel le dime- 2 L
tient foit D B: d'aitant ?ué le parallelogram- |1 Lo
medela quanticé duquel vn autre paralielo- :

‘B

grammcappliqué dois madquer delaligne;eft € 0 &
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femblable & femblablement poféd GL qui cft fait dela moj-
1é, le mefme parallelogramme fera furle dimetient par ls prece-
dense,& aurontlangle B commun. Parquoy afin quelappliqué-
fur la ligne HB deffaille d'icellc pat vn parallelogramme fem-
blablea GL :ilfaudra quil foit defcrit du poing H 1ufques au
dimetient. Soitdonc appliqué H I deffaillant delaligne , dela

- quantité de I B femblable 2 GL. Ie dy que de tous les parallelo-
grammes ainfi applickucz fur HB enue H &ledimetient,le plus
rand cft celuy qui et appliqué fur la moitié delaligne, ceft 2
' % noir HD ou GL fon egal. Premierement H I fera demon-
¢ moindre.dautant que les fupplements GI & I'L fontegaux
paria 43.der.commeauti FD & D C parla36.dv1.& que FD

. eftplusgrand que IL (ou1G fonegal)delaquantité DI, e -
" commun F G eftant adjoufté, HD (ou G L fonegal) fera plus
grand que HI dela quantité du parallelogramme D I.Quc fi le
arallelogramme eftmis comme H M furpaffant D, ilfera def-
Faill.mt delaquanuté O N femblabled GL. Or les fuppléments
D N,D O font egaux, commecaufli PD & DN:& P S eft
. moindreque D N dela quantité de M D : fi donc on adjoufte
le commun H S le tout HD (ou G L {on egal) fera plus grand
-« que HM dela quantité de M D. Detoms parallelogrammes donc,
@rc. Cecy veatdire qu'en un triangle we fcpewt inferive ancon parallelo-
gramme plus grand que celuy qus comppe les trois coftex en dewx egalement,

. Crquia l'angle commmn auec le triangle.

PROPOSITION XXVIIL.

sur ‘wne ligne droicte donnee 4p’pl7ner 1 parallelogramme

defaillant en efpece de la quantité du parallelogramme fem-

blable donné, ¢z qwiceluy apphjne’ Joit egal & vne figure

rectiligne donnee non plus grande que le parallelogramme

* appliqué furla moitié de la ligne femblable & celuy duquel
i il dois eftre defaillant. :

SOitlélignc droite donnée 1 B furlaquelle @ E,J
-

il fant appliquer vn parallelogramme egal 4 F
& defaillant d'vn parallelogramme femblable 4
D.Soit donc furla moirié LB defcrit vnfembla- T bd
bled ' D parls 18. de celiure comme L Z, & foit
achené T B &tirde laligne IB. Si F eft egale NP
4 HI(oud I1Z fon cgal ) nous auonslachofc s ?

\

NN N
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defirde : fi ellc eft moindre, pofons que ée foit de certain efpace

ue nous redyifons en femblable figurc comme D par la 21 dece-
;u].l.cquclcfpacc foit O N,quifera {urle dimetient parle 26.du
é.p’autant qu'en la precedente il a cfté monftré que HP . eft
moindre que HI duparallelogramme N O,& que F eft moin-
dre que H 1 parls pofition du mefme N O :ils’enfuiura qie HP
fera egal A F parla7.¢7 11.dw 6. & (era dofaillant de laligre HB,
delefpace SR femblabled LZ oud ;) .

N

PROPOSITION XXIX.

Sur ‘yne ligne droitte donnée comparer v parallelogramme
egal dvnefigarerecliligne donnée, ¢ excedans en eipece
d'vn parallelogramme femblable & ¥ autre propofe.

Oitlaligne droi®edonnée HB couppée en E
P endeux egalement, la figure retiligne 4§ |2 3
laquelle fe fcrag companiifon foit G, & lc pa-| ¢
rallelogramme fcmblzﬁlc i exces foit D.Main-
tenant foit fait P L femblablea D, dansTan-s . \|n
le Z foit deferit vn parallelogramme egal A |
%L &a G, & femblabled PL ( oud D)paris X R
ag.dw 6 Linre & foit NM.il oft cuident quele commun P L eftant
oftélegnomon L OP fera egal 4 G. Sidoncle parallelogram-
. me N H eftfaitdefauere moitié HP,le parallelogramme H O
feracgal augnomon L O P, & parconfequentd G, & excedera
laligne HB du parallelogramme R C quicft femblabled PL
ouna D, §i dencfur vng ligne droifte,cre,

0

PROPOSITION XXX.

Coupperyne ligne droitte terminée domnée
' entre les denx extremes,

~

Oitla ligne droi®te HB couppée en C parls B ~—
11.dw 2. Le rectangle compris &us HB, BC fe-
raegalau quarré de HC. Voicy donc trois li-[™
gnes proporuonnclles per 2 17. du 6, comme la \_{
toute HB dlaplus crandepartie H C ainfi celle- 31
cy alaplus petite CB. dont s’enfuit que HB eftcouppée en C
enureles deux exwremes parls 3. defimssion de ce linrs. - -
' ST TTTTTTT PROPO.
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'PROPOSITION 2XXI,

Aux trianglesrectanglesla figure de quelconque efpece que ce
Joit quiestdeferite furlecofté qui foultient langle droict, -
eft egale aux figures de mefme efpece qui font [emblables
€7 [emblablement defcrites fur les cofteT qui comprennent
Tangle droir. ‘ A '

S Oit le tér{a?glc reftangle HB G duquel Fan- 8
D eledroidt foit H. Ie dy que toutes figures '
fen:lgblables & f'cmbl;zblcmZn:1 deferites des cc»-‘l'x ‘
ftcz quicomprennentlangle droi ¢cdme F H B
& ZHG fontegalesalafizmie femblable & (em- c
blablement defcrite fur B G,c’eftafgauoir B G C. D'auntanc que
ces polygones font {emblables & cquiangles, ils duroncl'vn 4
I'autre laraifon double de leurs coftez,, comme auront auffiles
quarrez defcrits furles mefmes coftez, par la 19. ¢ 10, de ce liure,
11 s’enfuiura donc que comme les detx quarrez font egaux ag
troifiefme parle 47.du 1. ainfiles deux polvgonesferont egaux
au troifiefme,puis quilsont vne mefme raifon entr'eux.

PROPOSITION XxXxII.

81 entre deux trianglesle coftéde I'vn ¢o- le cofte' de Faure
compofentvn angle, ¢5* gue ces deux co/}e'{' foient reciprow
ques & deux autres, ¢ pavalleles:les autres deux L‘o[le{‘ B
diceux triangles feront en vne feule ligne droicte,

SOTcnt les deux triangles ioints en fotte que les »
coftez HG & D G facentvnangle entre les s
deux triangles, c'eft & {cauoit HG D. & foicent %L *

iceux paralleles & reciproques aux deux autres co-

ftez comme HG4d DF, & DG 4 HB. D

tantque HB & D G fontparalleles, & que HG 3 *
tombe furicelles,l'angle BH G feraegal al'angle HGD: &
puifque HG "& D F (oncparalleles, & que DG tom' e fur
seelles Tancle HG D feraegald G D Fparia 1) do1. Tesap-
glesdonc H & D feront egaux & les triangles cruiangles par
Is 6. de ceftuy , & Vangle HGF egalaux deux H &:GB par e

1S
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s2.dw 1. Erpar ainfi les deuxangles HGF, & HGB egauxi
deux droiéts. Puisdonc qu'a laligne H G deux auures lignes
concourent, fgasoit B G & F G, & quelles font deuxangles
cgauxd deux droits,icelles font pofces directement parla 14.dv 1.

PROPOSITION XXXIIJI,

Auxcercles egaux les angles ont mefine raifon queles circn-
ferences [ur lefguellesils font , foit queles angles fuient en
lacirconference, ou au centre : ¢ kes feclenrs ont aufimef-
me vaifon.

,IL aefté monftré parla 27.ds 3. que 4

X
aux cercles egaux les angles quifont N -
fur circonferences egales font egaux: "
maintenant fi en cercles egaux les an- “'
gles inegaux n'ont vne mefme railon B ‘ /
< G

que leurs circonferences fur lefquelles
ils font defcrits comme {ur leurs bafes: Soient propofez deuxan-
glesinegaux CH B plusgrand & G D F plus petit, & quelan-
le GDF foitvndemy droi&, & quel'ar¢ CB aitplusde rais
%on alarc GF quel'angle CHB ilangle GD F. Parmefme
raifon ou fuppolition l'arc plus grand I B aura plus de raifon 3
B C pluspentquelangle IHB 4 BHC: & conjoin&ement
les deuxarcs { ceft ddire la moitié de la circonference ) auront
plus de raifon 4 'arc GF quelesdeuxangles IHB & BHC
(ceftd dire deux droi@s )al'angle G D F. Maintenant foit fai&
Jangle KDF egal i GDF, & KDN & N D L de mefme:
il eft cuident parlaz6.du 3. quelesarcs FK,K N,& N L feront
egaux & les quatre angles vaudrontdeux droits : dont s'enfui-
ura que la moitié de la circonference IBC auraplus de raifond
lamoitié delacirconference LNKF G que deux angles droits
i deuxangles droits, ce qui eft faux & contre la pofition qui met
les cercles egaux. Semblablement fe monftreral'arc CB mauoir
moindre raifon d 'arc GF queFangle CH B 4 l'angle GDF.
Tellement donc que awx cercles egaux,¢c. Pourle regard desan-

glesenla circonference qui{ont moitié de ceux qui fontau cene’

tre, puis que ceft vnec mefme raifon des moities aux moitics
que du tout au rout, il i’y aura aucune difficultd.
Et quant aux fecteurs 5'ils font egaux, is auront les angicsds
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centre egaux & leur bafe droicte cgalc Alabafedroite parlsy.
du 1. Et parls 28, dw 3. leslignes droictes cgales leuent circon-
ferences egales,les fecteurs egaiix auront donc mefme raifon?'vn
alautre que Parc 4 Faré. Que s'ils fone inegaux , pofons sil cft
poflible , quele plus gtana feGteur CHB a moindre raifon au
pluspetit GD F quelarc CB dlatec G F.Ils’enfuiurade cefte
pofition quele fe@eur I H B auramoins de raifon au plus petit
fe®eur CH B du mefine cercle, quelar¢ 1B dl'arc CB, & par
confequent que tousles deux fc?teurs ( Ceftddirelamoitiédu -
'ccrclc? auront moins de raifon au fecteur G D F quel'arg 1IBC
dlarc GF. Orles quatre angles qui fonten D font egaux, &
leurs ares egaux par Fhypothefe :les deux fe@eurs donc. 1H B
& B HC (c'eftle demy cercle ) aurone moins de raifon aix qua-
e {c@eurs de Fautre cercle D qu'eftle demycercle) que la

> moiti€ de la circonference a la moitié de la circonference des

mefmes cercles : ce qui eft faux,eftans les cercles pofez cgaux,

" Semblablement fe pourra demontftrer que le plus grand fecteus

- maura pas plus grande raifon au plus petit que l'arca l'are: dont

)
N
»
-~ HB couppde enmefme railoh en L parls c
: 10.dv 6, & fait vn demycerdefur HB, &g S .

. lui comprendront vn angle droiét perla 1.

senfuiura quils auront mefme raifon 'va i l'auwre que larc 4
Tarc. S

PROPOSITION XXXIIIL

Deﬁrire dewx figures reclilignes qui ayent I'vne & Lautre ls

raifon donnée, ¢or qui [oient egales , femblables ¢r- fembla-
blement deferites 4 vne autre figure rectiligne donnee.

»

SOit la figure reiligne donnée HBN
b &laraifon donnée foit G C 4 CD. Soit

tllenée aperp endiculaire L F iufques dla
drconference, & foientmenées HF & FB ¢
3. Laligne L F {cra moyenne propor-
tionnelle cg:trc HL&LB ypar la xi;. :f 6. & les deux triangles
HML & FBL fom equiangles & ferblables I'vn d lautre &
autout HF B par-is 8.dw . Ainfidonc comme HF efta FB,
sini HL 4 LF, & FL 4 LB. Orles figures femblablement
Sefcitesfs HF & F B fonc I'vae 3 Vaue coménc_ _HL a
P
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L B, ceft ddire enraifon doubgc par la 20.ds 6. 11 s'enfuiura
donc, icclles figures eftans femblablement defcrites comme H
B N, cftre I'vnealautre felon la raifon de HL 4 L B, ceftd
dire G C 4 CD. Mas par la 3. du 6, liure. les deux figures
HK F,F 1B fontegales 2 HNB : il senfuic donc quelles font
fuiuant la propofition , ceft 4 fauoix egales & femblablesala
propolée,& ayansI'vne al'autre laraifon donnée.

PROPOSITION XXXV.

sideux lignes droicles [& couppent en angle obtus , ¢ des ex
sremise{ dicelles on tire fur Yne chacune yne perpendicu
Laire,leslignes entre les extremiteX ¢o les perpendiculaires
[¢couppent I'vne Lautrereciproguement,

-

Oient deux lignes HB, GD fe couppans N

en angles ongns en F, &Yoient tuégg ls 2

perpendiculaires H D-, G B, d'aurantque ,
lesangles D & B fontdroicts, & DF H,BFG A
egaux par la 15. d« 1. J1 s'enfuiura que l'angleg T
DHF feracgald B GF, commeon pewtrecucillir dela 32. dw pre-
mier | & par confequent les triangles HDF & GBF equian-
gles qui adront leurs coftez proportionnaux par e 4. du ¢. 1a

ligne HF feradoncd FD comme GF i F B,fuiuantla pro-
pofition, :

PROPOSITION XXXVL

Si deux lignes droicles comprennent vn angle aigu,¢* des ex-

- tremite? d'icelles on tire fur icellrs-mefmes des perpendicu~
laires qui fe couppent, icelles denx lignes feront reciproque-
_ment proportionnelles comme les fegments qui font aulong
delangle.

SOicn; deuxlignes HB & GB faifans I'angle pr ¢
aigu B, & forent tirées les perpendiculaires
“H C, GF.Dautantquel'angle H CB eftdroict,
& cgalilangle GFB,& quelangle B eft com-

mun, les deux angles H &. G feront egaux par -
Is 32.dw 1. Etlesuiangles HCB & GFB fe-
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ront equiangles , & par confequent-proportionnaux. HB fera
donca B€ comme GB 3 BF, & de mefime fuitte comme
HB d BGjainfi FBd BC parls 16.du §.

Vs

PROPOSITION - XXXVII,

$i deux lignes droictes fe couppent I'vne l'antre en wncer-
¢le,les fections de I one aux felions delantre ferons yecie
proguement proportionnelles. ) o
"Sbicnt HB & GD deux lignes droictes an
Mcercle {e couppansI'vne l'autre en 'F. D'autant
queé parla 35.du 3. le reGtangle compris de HF,
FB eftegalaure@angle de GF, F D, & queles
coftez des parallelogrammes “font proportion= Ny 2
naux, feauolr ceux aulong des angles egaux par .o .- .- T
l14.du 6.1l scafuiura que comme HF a4 FD,ainfi GF 4 FB
reciproquement par ls 2. definition dw 6. linre, - :

PROPOSITION XXXVIIIL

Sidyn poinctdonné horsle cercle deux lignes droites toms
bent dans la circonference cane ,icelles feront reciprogue.
ment proportionnclles & leurs parties qui font hors le cerele:
¢ entre latoute ¢o- le fegment hors du cercle , la moyenne
proportionnelle eft celle qui oft menée du mefme poinét, ¢
touche feulement le cercle, .

Oit le point donné hors le cercle G, du-4 S
Squclfoicm menées deuxlignes droictes dla

_circonference caue G B, G D, & dumcfme ¢ .
foit mende GH qui tauche feulement le cercle B
en H.D'autit quele re@angle comprisde G B,
GF oft egalauredtangle de G D, G Ccommeon ®»
Postrecueillirdels 36, dw 3. 1l s'enfuiura que les coftez d'iceuxre--
?‘imglcs ferontproportionnaux parle 14. dus. il feradonc G B
3 GD reciproquement comme leurs parties hors du cexcle
GC 3 GF. Dauantage, d'autant que par la mefme 36. le quare
¥ de GH cft egaliauredtangle de GB;GF, oude GD,G C,

G ij)
\
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B -enfurura per la feconde partiede Ls 17 dw 6.quelaligne GH fe-
sa moyeane proporuonnclle entre GB & G F ou entre GD
&

-PROPOSITION XXXIX.

si deux lignes drosctes font couppées par deux paralleles drei-
Ches, eﬂs [fons comppées des mefmes en mefmes ratﬁms.

SOxcntlcs deuxlignes droictes H B,C D coup-
'pées par deux paralieles HC, F €. foit me-
néc C B conppanten la hgncl-' G. Or par laz. 2
ds 6. comme HF4iFB amﬁ CIa1B,&com-
me'CIa IBainfi C G i GD. Voila donc

comme HF cﬁaFB ainfi CG ad GD por B 2
La 11, dw 5. linve.

~

L
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LE SEPTIESME LIVRE
DES‘ELEMEN‘S D'EVCLIDE.

DEFFINITIONS,

L *Vnité eft {elon laquelle vne chacune des
: chofes quifontfe nomme vae. L
. kos 2. Mais le nombre eft la mukitade
g compofeede plafieurs vnitez.
3. Particeft va nombre moindre qu'vn plus grand,
quandil mefurele plus grand.

4. Ecparties font vo nombre moindre qu'vn plus
grand , quand il ne me(ure pasle plusgrand. |

§« Mais le multiplice et va nombre plus grand que
le plus petst , quand celuy-cy mefure l'autre.

6. Nombre pair eft cgluy qui fe peut diuifer en deux
parties egales. : ,

7. Mais impair eft ccluy quine fe peut divifer en
deux parties egales: ou bien celuy qui eft different du
nombre pair de I'vnite.

8. Nombre pairement pair , eft celuy quiclt mefuré
d'vn nombre pair feulement. ‘

9. Nombre pairement impair eft celay qui eft me-
furé ¢'vn nombre pair par vanombre impair. .

" 10. Maisnombrepairement pair & impair eft celuy
© qui eft mefuré d'vn nombre pair & d'vn nombre im-
pair. :

11, Et Nombre impairement pair eft celuy qui e
mefure de Pvnité feulement. .

12, Nombrepremicreft ccluy quieft mefuré deI'v-
pité feulement.

: G iij.
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Y;. Nombres premiers ente cux font cenx qui font

mefui ez par P'vnicé teulement, pour mefure commune.

14. Nombre compofe eft ccluy qui eft meluré de

quclquc pnombre. : N I
3. M ombres compofez entre cux font ceux qui font
mefurez de quelque nombre pour mefure commune,
16. Vnnombre (e di& muliiplier vn autre,quand au-
tantd vnitezquiily aenluy , antant de fois fe compofe
le multiplié & en naift vn autre, ,
17. Nombre planeftccluy quieft produict de deux
nombres (e mulupliansVvn Fautre,& lescoftez diceluy
fontles nombres e multiphanslynlautre.
18. Nombre folide eft celuy qui eft produiét detrois
nombres (e muliiplians enfembleFva Fautre:Etles trois
coftezd’iceluy font les ndbres fe multiplians enfembles
19. Nombre quarré eft quieft egalement egal , on
bien celuy qui eft contenu de deux nombres egaux.
10. Nombre cube eft quiefy egalement egal egale-
ment:oubien celuy qui eft contena de trois nombres
egaux. , . g
21. Nombres proportionnaux font ceux defquelsle
. premier cft Pegalmultiplice , ou bien lamefme partie ou
parties dufecond, comme cft le trorficme du quatrieme.
22, Nombres plans ou fupetficicls femblables, &
nombres {olidesfemblables font ceux quiont les coftez

' porportionnaux, ‘ :
23. LeNombre quidonne nomila partie eft celuy

parlequella partiereperec conftuiic & faick le tou. -

24. Nombre parfaieft celuy quieft egal 3 toures &
thacunes es partics, ‘

Definition du nombre milicu pmponion'ml.

Nombre miliey proportionnel entge deux nombres
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~ eftceluyauquel Jeplus grand 2 mefme raifon comma
luy mefime au plus perit.

COMMVNES SENTENCES/

1. SivnNombre mefure vnepartie, il mefurera aufli
“le tout. '
2+ Sivnnombre mefure lc tout & le fouftraict, il me«
furera aufli lerefte. —

L

PROPOSITION PREMIERE,

D ewx nombresinegaux eftans propofeZ , fien lewant toufionrs
alternementle plus petitdu plus grand, le reflaitne me-.
[fureiamas le precedent iufques a ce quil refte I'enité; les
nibres propofeX du cGmencement ferons premiers entr enX.

Oient doncpropofez '
Sdcux n(')brc_sP, ﬁ;guoxt A T ? T jl: B
A B plus grand & G D. . o
8 de A Bfoit lcué GD & ey X D ‘
fcftant ZB. Etde GD S
- foit oft¢ ZB reftant B ey
ID.de ZB aufh foit o ..
ofté 1D, & ainfi roufiours jufques a ce qu'il refte feulement I'v-
nité T B. Iedis quil n'yaauciinombre quimefure AB& G D. .
" Que fi quelque nombre les mefure, foiticeluy E : Et parce que
E mefure lc tout A B & le fouftrait GD, il mefurera auffi le refte
Z B parlaz, com.fent. dece liure. Séblablemét pource que le mefme
E mefurele tout GD & le fouftrai® Z B,il mefureraauflile refte
ID parlamefine. Etfinalement mefurant le tout Z B & le foue
ftrai@ I D, il mefurera auflile refte , Ceft a fcauoir I'vnité T B.
.- €equieftabfurde, eftant lenombre E plus grand que bvnité,
. 8i dong dewx pombres inegpux ¢, Co

PROPOSITION IL . '

De deux nombresnon premiers entre eux srouner ks plus grame
decommune mefure dicenx, c
B - . v



~
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Oiét propofez deux . ¥
nombres non pre- A Fyr—r——r—y——q~—yep— B
miers entre eux A B,
G D, defquels foit G 2
toufiours ofté le plus
petitdu plus grand il | -

quesd ce que lenGbre

reftant mefure I precedent; ce que neceflairement aduiendra:
autrement nereftant que P'vnicé , ils feroient premicrs parls pre-
sedente, quiferoit contre 'hypothefe.

Ie dy doncqueleuant G D de A B reftera E B, ceftuycy leuné
de G D reftera lenombre Z D, & que nul autre nombre plus
grand ne mefurera point les propofez. Si quelque plas grand

comme H les peut mefurer , d'autant qu'ilmefurele tout AB &
" Jefouftrri® G D, il mefurera auffi lerefte EB: & pource zufli
quilmefure le tout G D & l¢ {oultraict E B, il mefurera aufli le
refte Z D par lax. com, feat. deceliwre: Lenombre H plus grand
mefurera doncle pluspetit Z D. Ce quinefe peut faire. Donteeit
cuident qu'vn plus grand nombre que Z D ne mefurera pointles
uombres propofez. Reflte que fi vn nombre mefure dewxx ausres nom~
bres il méfureraanfii lewr commune plus grande mefure.,

PROPOSITION II],

De trois nombres on premicrs entre ewx , trouner L, plus gran-
" de commune mefire dicenx., i

T ™Y Y v ™7 1

SOicnt les trols nom= A ,
bresnon premiers en-

tre eux Pro;ofcz A,BG, B

Soit des deux A & B, )

trouuee la plus grande G P

mefure (parla precedente) i

laquelle (’t;it D,quimefu- P r—r—ry

reta lerefte Gouncla mefurera pas. Que fiellele mefure, elle
ferala plus grande mefure destrois, & auronsce qui eft requis,
Si elje nele mefuge point,il faudra que G & D foient premiers en-
tre eux, contre c¢ quirefulte dela precedente & par confequent
aufli G & B premiers: Ce qui eft contre Phypothefe; Le nombre
D fera donc 1a plus grande commune mefure des propofez.
Bt refislte que fivnnombre mefuxe plufienrs antres vombres | il mefurera
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 anfSilewr plus grande commmne mefure.

PROPOSITION IIIL
T ot wombre moindre eft parsie o parties de tout nombre plis

grand.
SOit le plus grand expofé

A. Sile moindre B mefu~ Ar LR UL L L ML T
re A il fera la partie precife L
d'iceluy par la 3. definstion de & T
celinre, Sl ng le mefure pas, il en ferales parties parls 4. definition
de ce livre.

-

ADVERTISSEMENT.

Touteraifond'vue partie au nombre, efchet enla mefie
vaifon quelvnité au nombre ks la raifon des parties au nombre
¢fchet toufiours és mefmes raifons que dunombre au nombre,
maisnon del'vnité aunombre,.

Entre tous nombres donc ne tombe pas la Yraye ¢ fimple
raifon des nombres (c'eft & dire des quantiteX difcretes, ) mais
[enlement ensre cenx defqaels le moindre eft les pariies du plus
" .grand: par ainfs de 4. 4 12. la vaifon neferapas fimplement des
nombres, d’autant quelle eftreduicte alaraifon del'vnite' a3,
¢ eft de mefime : mais la raifon de 4. & 14 ¢ les ausres des

. parties an tout , font [eulement entre les nombres.

PROPOSITION YV,

Si vnnombre eft partie dvn nombre, ¢ Yn autre nombre off
lamefme partie &'vn autre nombre , anflitous deux enfem.
ble feront-la mefine partie de sows deux enfemble, qu'eftl vn
de Pautres = s

{te mefine chofe eft declaree enla 1. pro ofition du §. &s

quantitez continues , comme clle eft en cclfc cy és quantitez
difcrees (ceft 4 dite ésnembres. ) Et pourtant, commei'ay dict
B, ienyaporteray (non plus quen quelques fyivantes ) aucunc
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iemo_nﬂ:ratlpn ,ains fcu.lcmcnt interpretation craignant d'ob-
feuscir ce qui eft affez clairparle texee:: Car ces propofitions fony
pluftoft puncipes & communes fentances que theoremes,

. . Al T |,’| L 200 3 '_‘-'

Si donc A eftlamefme o
pantic de Bcomme Geftde B gy "{7: i

; A & G enfembleferont h ™Y
lamefmepanticde BD en- c

PROPOSITION'VIL

. slvn nombge‘eﬂ parties d'vn nombre, ¢z v autre nombre off
les mefimes parsies d v ausre : aufli tous deux enfemble fe-
ront les mefmes partiesde tous deux enfemble,comme [y
d! I yn, ._ ’

SI!cnombreA'cﬁlcs mefmes . - 6

Yparties de B commg Geftde A rree ey

D;les deux eofemble A G g5 . 8

_ferong les mefines partics de B - 7 T 7 Ly
& D enfemble,comme eft Ade G sy

"BQuGde D. D - L. A

N

PROPOSITION VIL

. 8i'vnNombre e)lla mefme partie d'vn nombre 5 comme eftle
Jouftraictdufouftraict; anfiilevefté (erala mefme: partieds

refte, comme eft lerous du tons.

SOil lenombre ABla mel Ar1—r-|—|-|-1 B .
me partie ?u nombre D G, » [ 4
comme le fouftrai@ BE dy “ FTTT T I TYITl

fouftrait GZ lere@é A Efera . z .
“aufliJamefme partie dureftd D Z ; comme cftoitlc tour A B-an
vout D G, Cecy fe rapporteals g prop. du 5, '
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PROPOSITION VIII

; 8i ynnombre eft les mefines parties d*yn nombre , comme eft
le fouflraict du fouftraict; aufiileyefle fera du refle les mef2

mes parties comme le tout du tout.

‘ SOitlc nombre A Blesmefmes z
parties de G D comme lefou- A,-.-,—'-,_,_'_.'.Hs B
frai@ A Eeftdufouftrai® GZ; ! 12 >
lerefte E B fera auffi les mefmes ¥ FT T r1rrvrvrt
parties du fouftraitZ D, * 2

PROPOSITION IX.

si vnnombre eft partie d v nombre, ¢ Y autre eff la mefme
partie d'vn antre, av Bi alsernement , telle partie, ou telles
parties comme eft le premier du troifiefine, aufi e fecond fe=
1alamefme partic ou mefmes parties du qaatrieme,

D’Autant que toutes fortes de raifons des quantitez. difcretes

peuuentelcheoir entre (ylelques raifons des qoantitez con=
tinues ( comme nous auons aduerty cy deuant) cefte propofision
& la {uivante {era facile a entendre parla 16. dus. '

Soitle nébre A lamefme par- Ay
tiedu nombre B G, comme D g < G
cft de’ E,velle partic ou parties” © VT T T rrr1
qu'eftle premier A au troifieme D
D,auflitelle parde ou partiesfera g .
lefecond Bauquatrieme E, . T rTrTTTTeT-T=Y

PROPOSITION X.

i yn nombreeftles parties d'ynnombre , ¢ yn autre eft les
me[mes parties d'vn autre 5 aufSi alternement eclles parties,

* ompartic comme eft le premicr du troifiefme, le fecond fera
des mefmes parties ou partie du quatrieme, . . -

§cﬁc proyofﬁon {e peut facilement ‘comprcnd;c pazla pres
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cedente & patla16. du 5. Et faucfotter qu'il eft entendu tanedes
partics furabondantes letout come de celles au dellouz durrour,
. .PROPOSITION X1,
Sicomme le tout eft au tout ainfi et le fouftraict au fouftraift,
anflilerefiéau 1efté feracomme lesout antons,
C Efte propofition fe peutentendrapat la 19.du § Mais Euclide
expole icy & és trol:lKropoﬁtioqs fuiuantes que 1 faifon des-
pombresI'vn i lautre naift dcla fimilicude des parties.
Soitdonctout lenom-
bre’A B dtout lc nombre | CE B
CD commele fouftraidt 4 Tty rrrrr—— 5
¥ Baufouftrai& FDjaufli ¢ F .y
lerefte A E fera de mef- T
me au fouftrai® CF. : '
PROUPOSITION XII
S'ily & tant de nombres quon voudra proportionnaux., comme
Pyu des amecedens e{? al'vn des fuinans , tosut ainfi tous les
* antecedens [ont 4 tows les fuinans.

C Ellc cy &la fuiuante font demonftrees enla 16. du s.

. SoitdoncA iBcommeCi A
D&commeEiF auliA,CCE B e
antccedés ferontde mefmeaux C e
confequens & fuinans B, D, F, D we—mee o,
comme AdiB.ouCd D.ou E ;

EJiF. F
PROPOSITION XxIII.

$i quatre nombres font proporrionnaux , aufi alternement
ils feront proportionnaux.

12
o A ;

SOit lenombre A 9
2 Bcomme C 3 B

DoaufiAferad C . 8
comme BiD. C

€
D
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PROPOSITION XIIII,

S'ily atant de nobres quw'on voudra d'vne part, ¢ ausit d ane
' tresde l'autre, ¢ qui fe prennent deux & dewx en mefme
vaifon, anfii enegalle vaifonils feront proportionnanx,
) ’ ]

Oient les nombres A BG n 8
"Ydvne part, & awtant dau- A -~ D
tres D L Z del'autre,quif{oiét 9 'S
deux enfemble de mefme rai- B m——ee )
fon 2 deux enfemble; Cleft 4 6 4
~feauoir comme Ad BainiD G —- Z —

iLl, & commeB d Gainfi L3 Z. Aufli{oftantles moyens B& L)
iceux feront en raifon egale proportionnaux: c'eft a dire comme
Aferad G,ainfiDd Z. .

_ Cefte .ropoﬁdonfc peut demonftrer, Premierement quane
. alegalité oninegalité parlazo. & 21.du 5. Secondement quant
" laraifon des proportions, par la 22. & 23. du mefme liure.

PROPOSITION XV,

Sil'vnité mefuve quelque nombre , ¢ vn autre nombre en me-
(ure paréillement quelgue autre;aufsi alternement I'vnité me-
furera le troifieme nombre egalement, comme le fecond me-
firele quarrieme. C

. SOitdonc I'vnité A mefurant A
le nombre B, comelenom- 7"
, bre C mefure' le nombre D.Ie B ey
" dyque I'vnité A mefurera le € pqgmpey
troifieme nombre C, commele D
fecond B mefurerale nombre T T Y

# Quatriefm¢ D. Car parlaiz.dwsles antecedens A & C feront pro-
melonnaux comme les confequents B D. Ainfi donc A eftane
voité & comprife quatre fois en Byainfi C fera comme 'vnité &
:f:}npn{e quatre fois en D: Et commeTvnité A eft comptife trois
1; C:: % ainfi lc nombre B fera ( comme I'vnité ) compris trois
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PROPOSITION KXV,

8ideux nombres (e multiplians Pon Lantre, en font quelqns
autres , les engendrey diceux font egaix U'vn g Lantre,

CEcv {c peutbicn entendre par la premiere

deffinitionduz: Carfilenombre A 4 mul. |

tiplicle nombre B 3 &il en preuient C1z2; It 38
rouiendrale mefme nombre en mulgjpliane B |, __

par A:& ce d'autanz que A repetant par fes vni- 4 4

tez le nombre B fa1&t autant que le nombre B repetant par {

!nitcz l¢ nombre A : '

PROPOSITION XVIL

c

. Si'vn nombre multipliane deux nombres en faict quelques ase
tres, les engendre d'iceux auront la mefme ratfon quont li
multipliez. -

Oitle nombte A B multipliant A

le nombre BD & le nombre -
C B, & le proucnu du premier foic 1y F | 12 E
E12, & leprouenude lautre foit bttt Lo
¥is. Iedyqueleproduir E12. a € B D

mefme raifon d F1yquelenombre BD 4an nombre € Bg: Cat
comme on peut recucillir de Ls 15.dw .Ics grandeurs qui fonr mel
mes partics de leurs egalmultiplices ( cecy s'entend auffi desné-
.bres) ont vne mefme raifon com.ne elles ferefpondent muruel

Jement: Or B Dreft multiplié par A B 5; B D feradonc latroifies |

meparticdu produi@ E:Et B C eft multiplié parle mefme AB:
BC feradoncauffila troifieme partic du prodwiét F: Ee feralarai-
fondetadrgcommede4.ds. . ‘

~ - [ PROPOSITION XxVIIIL

" sideux: nombres multiplians quelque nombre, en font gud-
ques autres; les engendrel d’icenx auront la mefme raifin
gu'ont les mulsiplians, ‘

- (Efteeyeftlaconuerfe de 1 precedente,, car E «{t vne mef-
~me chofeque B D multiplic A B.comme A B muksiplic ® D
' _ AR &

-

|
it
\
i
|
i

|

i
'i
|
N
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3]
& en viendra va mefine produid. Semblablement iC B multi-

plicle mefme’ A B eft vne mefme chofe comme fi AB multipliojt
C.B & cn fortira vn mef{me produict. Cecyfe peut facilement
. entendre tant parla precedente que par la 16. de celiure.

PROPOSITION XIX.

Sz; quatre nombres font proporsionnasx , le nombre qui et
faict du premier ¢ ds quatrieme féra egal i celny qui fera
faict du fecond ¢z du troifieme. Et [i le nombre ;«'&'du

premier ¢+ du quatrieme eft egal dceluy du fecond ¢ dis

troifiefine s icenx quasre nombres ferons proportionnaux.

SOicnt quatre nombres pro- 12
portionnaux 4 aBcomme A

CaD. Le produictdu premier 9

Aparle quatricme Dfoit E.Le B

Fmduit ufecond Bparle 3. C -8

oitZ, Iedy E & Zeftreegaux. C

Soit d3c muyltiplié C par A dont 6

foit le produi&t I. Et pour c¢ D e st

quelemefme A multipliantD 7 72

afai E; Ilfera parla1y.de E ;

etfyy comme Ca Dainfi1 % Ev 72

MaisA3B acfté c6me CaD .Z

patthypothefe; Ad Bferadde . 96. .
commeIa E. Derechef Aayit I —e
multiplié C a faict I : mais B muliipliant le mefme C, a produi@®
Z:1lsenfuiura par ke 18. de cefiwy que Ad Bfera commeIaZ.
Mais AdBacfté commeld E.Ainadonc comme 13 Z ainfifera
14 E.Iccux donc E & Z quifontles produi@s du premier parle
quatrieme, &du fecond parle troifieme feront egaux par ks 9. dw 5.
Pourlafeconde partic. Suppofons E & Z egaux, Ie dy que
les quatre nombges A B C D fong proportionnaux : fgavoir come
A3Bainfi Cd D: D'autant que A multipliant C& D fid I &
E:1 fera parla1y.dece liwre comme C4A D ainfil 3 E. Et pource
que Z & E font pofez egaux; llferaparls7.dw 5.comme C i D
unfild Z : Mais A & Bayans multiphé Contfai®1& Z ; Il fera’
parla18. dece liwre comme AdBainfild Z : mais CAD 4 efté

gomme I3 Z: lls’enfuiura donccomme Ad B ainfiCiD, &

‘
i
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ferontfes quatrc nombzes proportionnaur. Si done quatres wem-
bres font proportionnaux, ¢re.,
o PROPOSITION XX.
Si trois mombres font proportionnanx ,ce qui eft faicF des ex.
. tremes eft cgal ace qu: eft prodwict du miliew. Et [i le nom-
bre quieft faict des extremes eft egal A celuy qui eft faict du

milien , icenx troismombres [eront proportionnasx.

S Oient trois nombres propor- 9
tionnaur Aa Bcomme Bd A =—

C, & foitfai¢t D egald B.il cft 3

euident par la precedente que le B

produiét de A par C,fera egal au 6

produi& de B par D ceftd dire D e e
au produiét de B parfoymefme, 4

d'autant queB& D font pofez C
egaux. ‘
Pourlafeconde partic,la mefme demonttration fe fera qu'en
lafeconde partic dela precedente. ‘

PROPOSITION xXI,
Lesnombres plus petits de tous cewx qui ont la mefme vaifon
anec iceux, mefrent egalement les nombres qui ont la mef-
me raifon , ceft & fgauoir Lantecedens Lantecedems ¢ le
conféquent le confeque\m.

S Oientlesnombres plus petits

CD & EZ enla raifon ddnce D |
desnombres A aB.Ie dyque C C+——— D
D mefure le nombre A egalemér: - T.
commeEZle nombre B.D'au- E -7 Z
" tdtquepar lhypothefe cesnom- A ' £
bres font proportionnaux , fea- B e - )

woirCDAaEZ commecAdiB &

entre cuxavficomme CDd A ainfiEZ3iB Icerx CD& EZ
plus petits, fonuiapactie ou parties des plus grands A & B parle 4.
de ¢« liwre : mais ils font la mefme partic par ls 21, defimition de ceftwy,
& nonies meflimes parties : car i C D & E Z eftoient couppezen
mefmes pargies, c'elt i fgauoir CD en CLID, & EZ en ET,TZ;




]
Livre SePTIESNMYE, . (1]
Jeuss partics derechef C1 & E T auroientI'va 4 Pautfelamefine
raifonque CD 2 E Z. parla15.dug. Et parainfine feroient pasles
minimes ,'c’cft 3 dire plus petits de cefte raiflan CDAEZ, Par
ainfidonc C D & E Z font partie d'iceux A & B parla 4. dece Livret
Etpat confequent par La troifieme definit. de ce mefme ils mefurcront
Jes nombtes A & B: Et egalement C D antecedent mefurera le
mefmeantecedent, comme E Z confequent mefurera B confes
quent par la 11, definition de ceftwy , ¢'ft d dire lc plus petit des deux
remictcment propofez Refurerale plus petit des deux autres &

~

¢ plus grand d'iceux deux premiers , mefurera le plus grand des

derniers. .

Fautnotter que ce theoreme te fe peut demonttrer parnom.
bres en raifon muldiplice , d'autant quelle produit toufiours I'vais
té auec vn nombre en fes minimes parties: Ainfi donc 2 &6 coms
bien quiils foient minimes de 1 & 15 de melmeraifon ils ne les
mefurcront pas pourtant : parquoy ne faut point eltimer qu'en la
raifon multiplice les minimes foient pris pour nombres:mais tane
feullementen raifon de nombres , icelle ncftaot pasfimplement
des nombres &' Arithmetique : mais elle efchet entres les quanti-
tez continues & difcretes , comme aufli {2 conuerfe.

Cecy foitanflinoté cnlafuinante & en quelques autres qui
trai&eront de telles raifons.
PROPOSITIOM XXII.

8'il font trois nombres, ¢ autant d'autres, les deux pris en
mefime raifon: ¢ que leur proportion foit pertarbee ; on
meflee: aufii enraifon egalle ils feront proportionnanx.

, . P )

A
Oient trois nombres ABC 4 S .
&autrestrois DEZJesdcux B eomsemammtmes
pris en mefme raifon mais d'vn - '3
ordre meflé , fcanoircomme A3 €
BainfiB 3Z, & comme B con- 12 -
fequenta queljue autrechofe € D ]
ainfi foit quelque antre chofe D4 9 '
E anteccgcnt.» Iedvquennifon E -
egale A eltd Ccomme DI Z. . é

- z
Cecyferappporte d laaj.dudinquicme , & partantic n'en fos
tay autse demonftsation, -
. . Hi



ErtemeEns pEvcripe,

'PROPOSITION XXIII,
Les nombres premiers entre eux font les plus petiss de tous cenx
quiont la mefme raifon aucc iceux.

Oient les nombres pre- . €

micrs A& B, Ik dy quils A
font minimes en leur railon. _ 5
Ques'ilsne font, foient (sil B .. ]
«ft poflible) donnez des plus 1

petits cn mefme raifon ffa- C m—————
uoir CD. D'autant que C & D
D font mimmes iccux mefureront A & B qui ont egalement
wne mefme raifon ; c'efta fcauoir C antecedent mefurera A, &

. D confequent mefurcta B par la 21. de ce linre. Dont s’cnfuyura
que C mefurera A parautantd'vnitez que D mefurera B. Soient
icelles vnitez E : Puis que C & D mefurent A & B par les vnitez
E: Le mefme E mefureraiceux A & B parles vnitez diceux C &
D parlat6.decelivre. Car E par C produi&t autant que C parE:
Iccux donc A & B ne feront pas premiers puis qu'ils font mefu-
‘rez du nombre E contre hypothefe ce quine fe peutfaire: A iceux
donc A & B premiers entre eux nca peuuent donner nombre
plus petits ayans lamefme raifon auec iceux.

PROPOSITION XXIIIL ,
Les nombres plus petits de tous ceux qui ons ls mefme taifon
aueciceux, font premiers entre eux. ’

SOicnt les nombres plas petits de la- 8

raifon donnee A & B. Ie dy iceux A : .
cftre premiers en eux.Ques’ilnelefont, . -+ g
foirdonné le nombre C quiles mefure, B smse—mm—————
s'il eft poffible. Autant de fois donc que 2 :

C mefurera A foiéteftimees autantd'v- . C

nitez en D, & autant dc fois que lemef~ D
me C mefurera Bautant foient cftimees E -
d'vnitez en E : doncques C mulipliant D fera A, & mul-
tipliant E fera B. Si done C multipliant D f2it A & B; A i
- -BferacommeD d E par la 17.de ce linre , lefquels font moin-
dres que A & B [ veuaqu'ils font multiplicz ) & en la mefinc rai-
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fon ( contrehypothefe) Cequine peut eftre. Parquoy il ne fe

pourra donneraucun nombre qui mefure 1cenx A & B, & pour-

want ils feront premiers entre eux.

PROPOSITION XXV.
sideux nombres font premiers entre eux,celuy nombre qui me-
fure Uy ou lautre diceux , fera premier auec Lautre laifié,

Oicnt les deux nombres pre-

miers entre cux A &B defquels

Fvnftanoir B foit mefuré de C. e 6
dyquelemefme Caurcfté Afecra B ==
premier : Que ¢ils ne font pre- 3.

miers entre cux foitjvn autre nd- € e
bre D qui les mefure, D'autant D
que-par Fhypothefe D mefure C, & C mefure B, Il s’enfuiura: pav
la premiere commune fentence de ce liwre que D mefureraB:Orle mef~

me D mefure aufli le nombre A, lenombre D le nombre D me-

furera donc I'va & l'autre {¢auoir A & B: A & B ne fe trounetont

doncpas eftre premiers commeil a efté pof¢; cequi nefepeut

faire. Parainfi le nombre C mefurant vn des deux Aou B {era

premier i lauere laiffé. : .
PROPOSITION XXVI,

Sideux nombres font premiers a quelque autre nombre,celny

quifera engendré diceux fera aufSi premier au mefine.

Oient deux nombres 2 . 3

A & B vn chacun pre- B
miersd quelque autre nd-
bre G, & dela muleiplicas
tion de Pvn par l'autre foit
produi® D : Iedy quele z
mefme D fera premier au mefme G. Que ficela n'eft, foit quel-
quenombre E qui mefure, s'il eft pofiible, iceux D & G. Parce
aufli que E meture G I'vo despremiers A & G, iceluy E fera pre-
mier audemeurant A parla precedente. Et foient aurant d'vnitez
en Z que E mefure de fois D, parainfi E multipliant Z produ&
ke mefme D : mais parla conftru&tion A & B font D, Si doncee

oo o>

?:ii eft fart du premier A & duquatrieme B eft egald ce qui eft

& dufecond & troifieme E& Z; Hferaparlerg.deceftuy AL E
‘ * Hij
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ecinme Z 3 B. Plus veu que E & A one efté demonflrez eftre
premiers; Ilsferont auffi les plus petits nombres de la raifon don-
- peeparlasy. decelimre. Le nombre A mefurcra donc Z ainfique E
mc({’ucra B parlaa1. decelisre. Maisle mefme E mefure le mefme
Gquaefté pofé premierd B : Il s'enluiuroit donc que E mefu-
geroitles deux G & B qui ont efté pofé premiers,ce qui ne fe peue
faire. Iln'y a donc point de nombre qui mefure G & D, parquoy
ils font premicrs. '
PROPOSITION XXVII,
si deux nombres font premievs enrrenx, celuy quieft engendri
delyn d'scenx fera premier & l'autre, .

- Oient deux nombres premiers 3 Py
I'vnd lautre A & B, I'vn dliceux A B
feauoir de A foit fai G:Iedyque )
G eft premicers a 'autre B. Soitpofé. G
D cgali A. D'antant que A eft pre- 3
_ mniera Bfemblablement D(egaldA) D
fera premier au mefme B.Deux nombtes'donc (zanoir A& D (qui
nt premiers A quelque autre D )fant G.Donc par ls 26.de ce Linre
Fengédré diiceux foit G,fera premier au mefme B:Car G eft faik
dela multiphcation de A par D egaux,qui eftle mefme produi®t
ue celuy qui eft f2i& del'vn driccux, (gauoir de A multipli¢ par
foymelme. Sidoncdenx nombres, ¢re.

PROPOSITION XXVIIIL,
$i dessx nombres a deux nombres font premiers toks deux en-
#  [emble al'vn ¢ abautre : aufiiles engendreX d'wcenx feroms
premiers entre enx. : 3
Oientlesdeuxnombres A& B A oo

iG&D,fanoir A& Bd G, & s
A & Ba D premiers emrieux: I¢ B s
dy E & Z eftre premiers entr'eur, | 1
D'autant que les deux AX B fone E
premiers d quelque autre G, celuy Py
vi fera engendré d'ceux,fgauocir E G ‘oo
H:ra premicrau mefme G parls 26. 4
dece limre, Semblablement pource D .
%uc A & Bfont premicrsa D, auff g
feravremicrd D per Limefmepre- 7 wmommsmmestsdnmsmine

N
¢
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pofition. Les deuxdone G & D eftans premiersd quelque auere E
font vn cdpofé d'iceux,c’eft d fcauoir Z qui et premierau mefine
E jarlamefme26. dece linre. S:doucdewx nombresadenx nombres e

PROPOSITION XXIX. ‘
si denx nombres font premicrs entre enx, ¢+ multipliant va
chacxn [oyme[ine en engendre quelqu’vn, ceux’qui ferons
produiéts diceux [eront premiers entre eux.Quefiles mom-
brespropofeZ au commencement muptiplians ceuy qui font -
produittsen fontd autres, iceux aufli feront premiersen-
tre eux. Et tomfionrs enwiron les extremes aduiendra la mef~.

me chofe . ' ,
Oientdecuxnombres A & B+ .3
premiers lefquels fe multi- A
plians I'vn bautre facent G & D: .9 o
maltiplians derechef les pro- G
dui&s facent E& Z.Tedy G & a7
D eftre premicrs, commeaufli E
E & Z. Drautant que le nom- 4
bre Geft fait de Fvn des pre- B mmemeecemne
miers A &B,iceluy feta premier S 71
alautre B parls 27 decelimre. Et D
femblablement parce que le 64
nombre D cft fai& deB iceluyy Z — ;

fera premicr 3 A par ls mefine prop. Les deux donc A G feront
premicrs aux deux B & D [cauoir Ivn & Fautre 34 I'va &
dl'autre. Le nombre donc qui eft fai& des premicrs A G fga-
uoir E,fera premier 4 Z qui eft £2i des demiers; par la pre-
cedente. Extonfiours fi A & B mulplians iccon B&Z produi({:m
quelques nombres,iceux produicts ferone trounez premicss felom
le demavfiration de la MLN. Si dowe dewst nombres ¢re.

' RROPOSITION XXX,
Si dewx nombres foms premiers emveenx , anfSisons dewx en-
nt feroms premiers anec yn chacun diceux. Et f¢
tous deux enfemblemens a quelgu'vn d'iceux font premiers
enitre eux, anfli fes nombres qui (ont pofeX am commence-
ment, [ont premiers enire chxs -
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2

OientA B & BGpremiers , 6 P
Sentrc cux.ledy ciuclc tout | 1 d
AG cft premicr a I'vn des ‘B G

deux , comme @ A B, Que gy
silnebeft: Soit quelque au- D '
tre nombre D qui les mefurg: D'antant que D mefure letout
A G &lefouftrait A Bilmefurcra auflile refte B G parls 2. com-
sune fentence. T cllement que A B & B G ne feront presniers(con-
trePhypothefe) ce quine fe peut faire. Pour le fecond pofons le
toutA G efh'c}m:micr 4 AB:JTedyAB iBG cftre premiers,

s'lls nele font, foit D quiles mefure; Si donc D mefure les deux
" A B & B G;mefurera auffi le rout A G : mais il mefure aufli A B.
Donc A B & A Gnefont premiers ( contre ce quj eft pofé) car
D les mefure ; ce qui eft abfurde. Parquoy il ny aura aucun nom-
brequimefure AG & A B, flferont doncpremiers.

" PROPOSITION XXXI,.

Towt nobre premicr eft premier & tout nibre qu'il ne mefure pas,

SI lenombre A cft premicr & nemefure - = 5
B ,ledyque AdBfont premiers. S'ils - A

nele {ont queclque ndbre G les mefiirera,’
" Premierementdonc G mefurera A;cequi B
ne fe peut faire , parla1s. definition deceftwy. G -
- CarfiGeftegald A, ilne mefurera pasB que A ne mefure pas

par [bypothefe : 1ny aura donc aucun nombre qui les mefure, Ex
-parainfi-A a B fcront premiers.

. _PROPOSITION, XXXII.

Sideux nombres [¢ multiplians Pvn Lautre , en font vi antre

Et quelquenombre premier mefure le prodwict diceux, ice-
 lymefurera anfi Uvnoulastre diicenx qui onit efté pofe_
- &4 commencement,

12

2
Otentdeux nombres A & Bde 1a mul- é
uplication defquels foit prodti& G le-

quel foic mefuré- par vn nombre premier

B ‘

I
D.Icdy que D mefureralvndiceus Aon G emmamecemmrmmm—s
B. S'il ne mefure A, D & A feront pre-- B

miers (f“‘ la precedente. Autant de foisque D =
D mefurera G, autant foient d’vnitez en Es: T o
Doncques D multipliantE £i& G,comme :




A Livke SEPTIESME 69
A muliipliant B fai& le mefme G par Uhypothefe : Les nombres
donc font pfoportidnaux fcavoir Ad D comme Ed B par la 19.
dece liure: Carce qui eft fai& du premier A & quattieme B eft
egald celuy quieft fai@ dufecond D & troifiefme E: mais ven
que A & ont efté monfirez premiers , iceux feront minimes de
leurraifon parla 23 de ceftuy. Et partant mefureront iccux B E cga-
lement parla 21. jeuﬂ#_y, ceftafcavoir Iantecedent A mefurera
l'antecedent E, & le confequent D mefurerale confequent B, le-
quel B-eftI'vn des deux A & B qui eft mefuré par D. :

PROPOSJTION XXXIII,

Tout nombre compof fera mefuré de quelque nobre premire,

. SI le nombre A eft compofé, ilfera . 27
mefuré de quelque nombre parla1g, A
definition, Et foit de B, lequelne foit pre-’ 9

mier, il eft certain que ‘quelque autre B e
nombre ( comme G) mefureraB: Iccluy .
Gferadde premierou quelqu'vnleme- G
furera, lequel finalement fera mefurd feplement par P'vnicé, &
ceftuy cy (}cra premier: carlesnombres entant que nombres ne
fe divifent pasinfiniement. Donc parls premiere commune fentence
:ece linre , ce nombre premier mefurera A. Tous nombre compofé

one, ’ '

PROPOSITION XXXIIIL
Tt nombre on eff premier, ou quelque nombre premier le
mefare. SRR o '
D'Autant quetoutnombre ou eft premier ou eft compof:

mais le compof¢ eft mefurd par quclque nombre parla pre-
cedenge. T out nombre doncoueft premier ou quelque nombre
premier le mefure, S e

PROPOSITION XXXV.

Bfeks donneZ autant de ndbres gw'on voudra trouuer les plus

peties nombres de toius cenx qui auront la mefme raifon auec
icenx, ' B ’

Hyv
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Oient propofez troisnombres é
SA B G defquelsil fametrovuner A
les minines en leurs mefmes rai- ]
fons. S'ils font premiers , nOuS B cmmme—nm——a
auons ce qui eft requis par le 21. de n
6 Lure. S'ils ne font premiers foit G
Jeut plus gride mefure D:En apres 3
sutant de fois que D mefurera E —vemee .
iccux A B G,autant foient d'vnitez -4 3
-gux nombres E,Z. I l'ordrecftant Z D
gardé. D'autant que D mefure 6

“wnchacun A, B, G, par les vnitez 1

d'vachacun E, Z,1, il senfuiora T

paria 18.de ce liwe que les engen- K M

drez A,B,G. auront lamefmerai- L

fon que les multiplians E Z1: Ic dy outre plus que ceux cy font
fes minimes de Jaraifon despombres AB G. Quefion pouuoit
donner des nombres plus petits de melme ratfon, foient iceux
T K L, lefquels parce moyen mefureront egallemen ticeux ABG
parlaa, decelbwre. Qui'ilsles mefurent donc par les vaitez de M;
conuer{fement aufli M mefurcra iccux A B G par les vnitez de
T K L par la16.de ceftwy. Mais veu que T multip{:ant Mfai& A&
femblablement E mulapliant D fa& le mefine A, il s’enfuiura par
la19. deceliwre que ce qui eft faict dn_Frcmicr E & quatrieme D
fera egald cc qui eft fai dufecond T & troifieme M : Et pour-
ant iceux nombres feront proportionnaux, fcauoit E i T com-
me MiD: MasEeftpoféplusgrand que T, lenombre M fera
doncplufgrand que D : Etpourtant M ferala commune mefure
d'iccux ABG laquelle eft plus grande que D quiavoic eftépofé
plus grand,, ce qui eft abfurde. Il ne fe peut donc poiat wouuer
de nombreeplus petits que E ZI en laraifon des propofez A BG:

lefquels EZ] pour cefte caule feront minimes de la mefmeraisd.

-

PROPOSITION XXXVI, -

Denx nombres eflans donneX , trouser le plw pmc nombre
gquicenx mefurent.

L eft certain que quand de deux nombres inegaux fe
mefure le plus gxgd,ceﬁuy ¢y ferale plus Petitg:::nbl'%t::&::}
diceux: Car s'ily en auoit vo plus petit le plus grand nombre

;‘
!
|
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mefareroit le plus petit: Ce queft impofiible.

Mais files deux nombres AB pro- N 3 4
pofez font premiers entre cux, ils fe~ A = B
ront les plus petit en leur raifon par s 1
23.7 Etpar ainfi celuy qui fera faict
del'vn par Fautre G fera mefuré de F oo
I'vn & de Pautre, & ferale plus petit [ ————
mefuré de(dits deux nomgrcs: Car 4 é
#ily enauoit vu plus perit commeF, H P
iceluy eftant party parles deur nom- 2 3
bres propofez A &B,donneroit deux Z E —

autres nombres plus petits que A & B & qui auroient la raifon
diceux propofez parla 19, de ce liwre. Etpar ainfiles mefmes pro-
pofez n'eftant pas les plus petits en leurraifon , né feroient point
premiers entre eux : ce quieft contrela pofition. Que-files pro-
{ofcz fone compofez comme H P,foient pas les plus petits nom-
res enlenr raifgn comme Z E par la precedente. Le produi&t du
Frcmicr H multiplié par le quatrieme E fera egal au prodmict du
ccond P par le trofieme Z parla 19 .de celiwre, Et ferd ce produit
fsauoir I mefuré des deux nombres propofez & trouué minime.
Carsily enauoit vn plus petit, iceluy eftant party par H & par E,
ou par P & par Z dneroit desngbres plus petits quiccux quatre
nombres. Tcllement que Z E ne feroient pasles pius petitsenla
mefme raifon de H P: Ce qui eft contre fa pofition. Si donc deux
Nombres font premiets entre cux, le produict de vn par Pautre
cfalc nombre mefurd des deux. S'ils font compofez, le produi@
lccux par leurs minimes, en mefme raifon, fera le nombre
therche¢, quifera mefuré des deux compofez : Ce produi& s'en-
tend dela multiplication du premier propofé auecle fecond mi-
mme, & du fecond propoféauecle premier minime, felon I'or-
¢ de quatre nombres proportiannapx.

PROPOSITION XXXVIL

Si dt!x nombres mefurent quelque nombre , aufiile plus petia
% icewx mefureront, mefurerale mefme. Zn
Oientdeux nombres A & B quimefurem G -D
o ‘E“é’l‘l{l{ nombre G D, & qui mcfurent "6 o
yeE :;Erme produi@ deux mefmes. ledy E ——
l“tcilgaf“:mmm G D.Quesilnele me- 2 3

pattie Ou partict par lu.& 7. A= B
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Soitdoncpofé quilmefure de GD, le plus grand nombre Z D
delaiffant G Z motndre que foymefme E. D'autant que les deux
A & B mefurent E, ils mefurerontaufi Z D qui eft mefurépar £
par la premiere commune [entence. Mais ils mefurene auffi le rout G D,
par Phypothefe ils mefitreront donc le refte oufouftrai® Gz P‘;
la 2. commune fentence qui cft moindre que le mefme E, lequel E
auoit efté pris pour minime ¢ Ce qui nefe peut faire. Par ainfi
donc E mefurera GD. Si dowedeux nombres, ¢r.
PROPOSITION XXXVIII .

Plufieursnombres eftans donnex trouuerle plus petit nombre
lequel iceux mefurent.

SOicm trois nombres propofez - 12
ABG,prenonsparla36. dece iw. D E

vn nombre mmime que A & B me- y A
furent, & ToitD. Si le troifieme G- 3 4 €

mefure aufliD,nous auons ce qui A ‘~— B—— @ -onme

cltrequis , & dy que D eftie minime. Que s'il ne l'eft , en foit
donné quelque autre plus petit comme E lequel tous les trois
A B G mefurent : Dautant que 4 & B mefurent E & que fesme-
fures A & B mefurent aufli D, ceftuy cy eftant plus grand que E
ncpeut donc eftre minime,ce qui cK contre la pofinon. Le nom-
bre E n’eft donc point plus (Petit que D.Mais file oifiefme Gne
mefure point le me(me D, {oit pris vn nombre minime que G &
D mefurent qui {oit E. D'autant que 4 & B mefurent D ils mefu-
rer5e auffi E (que D mefure) l-.f” Ls premiere commune fentence, Les
trois donc 4 B G mefurent E ,lequel par ce moyen Ie dy eftre

" minime. Que silnclelt, enfoicpris vnantre Z moindre que E.

PD'autant que A B & G mefurent Zles deux A B mefureront le
‘mefme Z. Et pourtant parla37.decelinrele minime D (que A B
‘mefurent ) mefurera auflife mefme Z: Dautancaufli que G & D
mcfurent lc mefme, & parlamefine 37. le minime mefuré dricenx
GD, quicft E mefure aufli Z & que Eeft plus grand que Z, il
senfuiuroit que le plus petit feroit mefuré du plus grand, cequi

- nefe peut faire. Le minime donc mefuré des trois A B Gfera E.

Par femblable progreflion fe ferala demonftration de tous aueres
nombres propofez. Ques'ily aencor vn quatrtieme ndbre quine
mefure E:Ilfaudra trouuer par & 37. de ce kiwre vn minime qui {ois
meluré de E & du quatrieme nombre,, & celuy i {erale nombre
defiré, Etainfi detousaurres nombres {niuans,

' Fin pv SsPTiEsME LivReg

R —
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LE HVICTIESME LIVRE
DES ELEMENS DEVCLIDE. = °

PROPOSITION I.

sitant de nombres qu'on Youdra font continuellement propor-
© " tionnaux 5 ¢g defguels les extremes foient premiers enfeme

ble ,ils fontles plus petits de tous ceux qui ontla mefine
vaifon auecicenx, o '

: SOicnt quatre nombtes AB G D £
" Jcontnuellement proportionnaux,
" defquels les excremes A & D foient

12
- premiers enfemble., Iceux quatre nd-
* bresfontles minimes delaraifon d5- 13
- nee, S'ils nele font, foientdonnez de

plus perits E Z I T lefquels veu qa'ils 27

font fuppofez eftre enla mefinc rai-
fon que A B G.D,ils ferone cgalemét
perlaigdey. comme AiDamfi E 4
T. Mais A 2 D font ptemiers par
Thypothefe, & minimes par I 23. dw
7. Ceux cy donc mefureront E T qui ont la me{me’ raifon egal-
lement, par la 21. dw 7. Il s'enfuiuroit donc que les plus grands
mefureroient les plus petits,ce quine fepeutfaire. A B G D font -
donc minimes deleur raifon en cefte mulitude qu'ils fone.

]
i

H™=NEY O % >

' PROPOSITION II. .
7~ Trouuer autant denombres qu'on oudra continuelemés pro-
portionnanx. mininjes en laraifon donnee,
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SDiten nombres minimasla rai- ‘ 2

fondonnec Aad B parls 35.dug. 9 Z eies
¥t A fe mnldpliant foy-mefme face 3 G— 36
G,& Bfe multiphiant foy-mefime fa- A —— nl ——
ce E.Aufli A & B fe multiplians'vn 4 D e 43
Peutrcfacent D. Iedy qu GDE B o 16T
fontles minimes de la raifon don- E come 64
nee.Que fi nous en defirons ;]uam:, K ——
A multiplians G D E face Z I'T, & B malkipliant E face le qua

tricfme K.Iceux auffi Z I T K feront quatre minimes en la rai- |
fon de A3 B. Mais d'autant que A multipliant deuxnombises A
& Bafaid G & D, ilferaparia1y. du7.comme A & Bainfi Gi
P: Ecd'antant que Jes deuxnombres A 4 B multiplians B font |
D &E,ilferacomme AiBainfi DAE perls18.duw7. GDE font '
donc proportionnaux. le dy aufli quil font minimes : veu que A
& B font minimes , ils font auffi premicrs parls 24.ds 7, Pource
aufli que femultiplians eux mefmes ils fdht G & E,ceuxcy feromt |
“premicrs par la 29.dw7. Etcftansles exeremes de G D E, les trois
G D E {eront minimes des nombres ayans la w efincraifon aues
iceux parlaprecedence - )

Secondement, d'autantque A multipliantGD Efi& Z 1T,
fferaparlaiy.de 7. commcZ3il& 12T comme GaD & Di
E. Outreplus d'autant que A & B multiplians E font T & K, il °
feraparlet8.dvy. AdBcomme TiK:mais ZiI&Ia T om
efté monftrezcdme AiB.Z 1 T K feront donc proportidnanx:
ils feront auffi minimes en lamefme raifon. D'autanc que A & B
fontpremiers, iceux multiplians les produiéts G E ont}ai& quel-
ques aurres nombres (auoirZ & K: Ceux-1d auffi ferSt premiess
or la feconde partie dela 29. du 7.comme auffi les extremes des
guatre ZITK : Ceux-cy doncferont tous minimes ayanslameb
me raifon que A B parls premiere dece linre.,

Mais d'ayant que par ls 39° dw 7. cela aduient tonfiours enui-
gonlesextremes, 4 & B multiplians les produis Z K en feront
dautres premicrs,, qui feront extremes de cing nombres propor
tionnaux : Etpartant perls premievedeceliure tous les cing feront
-minimes en la mefme raifon. Etainfiinfiniement.

Ilrefulte que #il y atrois nombres continucllement propors
tionnaux minimes d'vnc mefine raifon les extremes feront quat-
tez: Carles cxiremes detrois fe font de lamuliplication d'icent

" A& B par cux mefines, B , '
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PROPOSITION 111,
sitant de nombres qu’on voudra fons continuellemens proper-

tionnaux , ¢o les plus petits de toms ceux qui ont la mefine
1aifon auec iceux; lesextremes d'icenx fomt premiers emsre

ehX o "
SOicnt autant denombres qu'on 3

voudra 4 B G D continsellemée 4 K e
Lroyorti_onnaux & minimes en t Coime 1z

deur raion. Ie dy que leurs extre- E =— 6 L ——

mes 4 & D font premiers entr’eux. 3 He— 13
Soient prisdeux minimes decéfte F = 9 M =
melme raifon E & F parla 35. du7. | O e ¥ J
lecux feront premicrs par e 24.du 7. N e

Puis apres dc ceuxcy parlaprecedente . ABG D,
foientproduicts en la mefme raifon KL M N : D'autant que E
* & F fe multipliaus font C & 1, & muliplians ces produidts ils
fontK & N, iceuxdonc K & N font premiers parleag, dey : Eg
pource que K & N ( extremes ) font premicrs, tous ks quatre
- KLMN font minimes de cefte raifon par L premiere de cediarez
~ mas 4 B G D font aufli propofez ( parIhypothefe ) minimes de
fte mefme raifon 4 BGD;Ceuxcy donc font egauxd KLMN,
datrement ils ne feroient point minimes, Lesnombres done 4 D

tgaux aux extremes K N) feront premiers comme K& N.
S donc tant demombres 'qw'on vendra, ¢re. '

-

_Refulte que s'il yaquatre nombres continuellement proe
. Pomonnauy minimes d'vne mefime raifon , les extremes ferons

cubes. Car Jes extremes fc font de 1a multiplication des racines
- £F parles quarrez C I pour eftre f2iks cubes comme K N.

PROPOSITION IIII.

. WRans donmees tant de raifons qw'on voxdra asx plwe petis .
. mombres , trowner autant de plus petits nombres ayans les
s Yaifons dountes, ¢r quiils foiens continuelement propor-
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Oient en nombres minimes pro- 3. 3
ofees les raifons 43B:GAD A = T s '}
& Ed Z. Soit pris vn nombre mini- 4 :
* melquifoitmefurédeB& Gparls B ———
36.dw 7.Et autant de fois que B me- 2 I e——
fure I, autant de foisaulli 4 puiffe G —
méfurer T: Evautant de foisque G 3
mefure | autantde fois D puifleme- D s
furerK : Mais E mefure K ou non: 4 K 0
Etfoitqu'ille mefure, & que aatant  E v
de fois que Z puiffe mefurer L. Mais § ‘xg
pourautant que 4 & B egallement Z ——=L M

multipliez ontfai® T & I, & G D muledpliez par vn mefme ont
fai@ 1 & K: Et derechef E & Z multipliez par vn mefme ont
£IA K &L ; Il feraparia17.dw7. 42 B comme T4 I, &G4aD
comme 13K & auffi E4 Z comme Ka L. Les quatre donc
TIKL font aux raifons donnees & continuellement propor
tionnelles. Ie dy encor quils fontminimes d'autt d’aueresnom
bres ayans ces mefmes raifons. S'ils nele font, foient trouucz, i
eft poffible quelques autres plus petits comme N § O M refpor-
dantvn chacund vnchacunde T IK L. Puisque A 2 Beftcome
Ni S,le nombre B (quiaefté pofé minime ymefurera § parls
21. dw7. Semblablement 'veu que G a D ¢ft comme S & 0,1l
nombre G mefurera S. Donc B & G mefurent $ qui eft plus ({'““
gluc 1( quia efté pofé minime ) mefuré de B & G. Ce qut €lta>
rde. On ne peut donc point donner de nombre plus petits 4%
TIK Lenlaraifondiceux AdB,G4D, & EiZ. .
Pourle fecond, pofons que E ne mefure point K- 30“{“’ la
36.du . pris yn nombre M mefuré de E & K. Mais tel quef If(.‘
M, telle partie foit1 du nombre S& T de N, Or autant 'dc o‘i
que E mefure M , autant de fois Z puiffe mefarex O- D ’“%ni
queK I T mefurentegallementM SN, ilfera par L 18; &'\71‘ gl
Ycomme N4 S: & 'K comme$3 M. Mais comme T 3 Df
iK ,ainfiaeftémis A i:! & GaD. DoncquesA d B& g:\c;;
rontcommeN 4 S & §3 M. E¢ parlamefme g Lion O
ZainiMad O; (car E&Z mﬁfurent egfl’l':tl:'{;nt M&O

Lhypethefe) Les quarre doncN SM © fonmc&ntinu‘nmwzpz.

ponionnauxayans mefmesraifons que AiB, G 4 D¥ b

dy aufli quils font nombres minimes en ces mefix2€S mron:om.
‘Quesils nele font, foient sileft poffible roure €2 3‘_1"%,; o

bres plus petits , & foient PR CF, Or puis que ceux ] me

|

‘;

{

R



Livrr Hvieriesma. 73
mefmes raifons que A B, GD & E Z, & ceux-cy mefme parlhy-
pothefe font minimes ; Ils'enfuiura que B mefarera R comme A
mefure P, & G mefurera R comme D mefure Cparls 21, dv 7.
Par dinfi B & G mefureront R.Parquoy le nombre minime I me~
furé de B & G mefurerale mefme R parla 37.de 7.

Erd'autant que I eftiK 3 3 6
¢éme RaC,ceftafcauoit A== T o= N== P
comme G 3 D, Aufli par 4
viciitude I AR fera com- B =—--- 4 R
meK i Cparls 15.du 7. t Je——=— §wm R
Or I mefure R'aufli K G — Iz
mefurera C. Outre plus E 3 6 M—.C
mefurelemefine C: car E D = K ceem
& Zfontminimesdelarai- ., 4 '
fon diceux CAF par la 21. E = 1§
du7. Les nombres donc K 5 O P .

& E mefureront le mefme Z - :
C. Etpourtantle nombre M minime mefuré de K & E mefure-
fale mefime C parls 37.dw 7 : Ceft d fcauoir que le plus grand me-
furera fe plus peti, veuque P R CF font fuppofez plus petits
quicenx N $ M'O. Ce qui ne peut eftre. Tellement donc que
les quatre nombres N'S M O coatinuellement proportionnaux
fgnzt minimes ayansles mefines raons donne cs‘dc AB,GD&
_ ADVERTISSEMENT. )
: Yaychange les caratteres de-ceffe feconde demonfira-
tion, d'antant qu'en la premiere E eftoit pof€ mefurerK , ¢t

en celle-cy non.

PROPOSITION V. -
Les nombres plansont entre eux 1a vaifon compofee de leurs

¢ojh{.‘

Oient les deux parallellogrammes A B
S_ABC‘D&C(EHEeqnian les: l ‘ : FG
Silepluslong cofté deI'va C Geltau p C
pluslong cofté de antre C D céme ™ ° .

Cau plus petit C Edes parallelogrd- ' l
Raes {eront egaux par la16. de ce bare. £ H

Mais i C G a plus grande; maifon 4 - )
-DC‘PICB C; ( Bs_dchqmﬁtédcg_ﬁaﬂmk yaralicllqggmc
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CH excederalautreA C en mefme proportion que laraifon du
cofté G Cd D excedela raifon de BCa CE: ceftd fiauoir du
parallelogramme F H,lequel F Hamefme raifonau parallello-
gramme L F comme la ligne CFalaligne FG parls 1. dw 6.
Vovladonccomment la raifon des patallcllogramme equiangles
del'vnalautre depend de la raifon de leurs coftez,

PROPOSITION VI,
Sisant de nombres qw'on voudra font continuelement propor-
tionnaux , mais le premierne mefure pas le fecond: ny asufii
aucun des autres ne mefurera pas aucwn antre.

Oient ABGD continuel- 16 4
lement proportionnaux: Si A 4
A nemefure B, aufli B neme- 14 ' é
furera pasG,nyGD:Carles B T —
raifons deI'vnal'autre font de 36 9
mefme. Mais fi on difoit que G T
enlaiffant quelqu'vales extre- 4

mitez fe pourroient mefurer, D
comme A & G:Soicnt donnees en nombres les raifons minimes
les raifons de A B G parla 35.dw 7. lelquellesfoient Z I'T :lesex-
tremes Z & T par La 3. de ce limee {eront premiers: Le nombre Z
ne mefurera donc point T. Maiss pource que A B G fontautant
de nombres que Z I T &que tous deux deus font pofez en mef
me raifon: ilfera parls14.de7.Ad G comme ZiT. OrZnc
mefure point T, il s'enfuiura donc que A ne mefurera point G.

PROPOSITION VII, .
§: tant de nombres.qu'on voudra font continuellemens propore
tionnanx:mais le premier mefure le dernier il mefurers anfii
le fecond.

. . ' 3
Oient les nombres continuellement A e
proportionnaux AB G D , defquels Ie 6
plus petit A mefure Pextreme D, & silne B
mefure point fon prochaia B, il ne mefure- 12
rapas aufli lextreme ny aycun des autres G
parla precedente, Ce qui eft contet la pofitid. 24
& desc sans demombres, ore, . D et
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. PROPOSITION VIIL
Sientre dewx nombres tombent des nombres continuellement
proportionnaux , autant qu'ily en anra entre les desx , au-
tant en tomberont continuellement proportionnaux entre
d’autres ayans la mefme vaifon auec icenx.

Oient entre deux nombres A B autres nombres G D conti-
nucllement proportionnaux, Soitaufli Ed Z comme A 3B,
Iedy quentre E & Z peuuent tomberautant de nombres contt-
nucllement proporttonnaux quentre A & B. Soient donc par ks

2.deceftwy pofez autant de minimes que A G D B ayansla mefme

taifon auec iceux, & foient IT K L. I 4 L fera donc comme A
4B enraifon c?le parla14.du 7.: Orpource que Ed Z eft com-
meAdB:EaZferacommeldLparlartdug. Iccuxdoncl &

‘Lmefureront E & 7.( ayans mefme raifon ) egallement paris 2.

du 7. Orautant de fois 3 X 2
queImefurc E,que T A —- I~ E—
puifle mefurer autant 9 3 6
defoisM&K,N:& G —-- Te— M —
lcs autres de mefmefi 27 9 18
plus yeanauoit. D'au- D K N

tanc que I TKL - .81 27 54

L ——— Z ———

mefurent cgallement B
EMNZ; parviciffitude I mefurera T comme E mefurera M

(ouil ferales mefmes parties ) & T mefureraK comme M me-

furera N, &K lenombre Lcomme N, Z parlag.dv 7. EMNZ
font donc proportionnanx par ls 21. definition du7. & autant en
nombre comme I TK L. Etpourtant font de mefmed AGDB
u{quels lesndbres ITKL ont cfté pofez egauxennombre & en
mefme raifon. Autant doncqu'il y en aura de continucllement
proportionnaux entre A & B autant entomberaentre E & Z {uis
uant la propofition. ‘
PROPOSITION IX, 5
Si deux nombres font premiers entre eux, ¢ entre icewx tom-

bent des nombres continuellement proportionnaux ; astant

quitombent entre iceux, autant encor tomberont de conti-
nwellemens proportionnanx entre Fym ¢l astre dicen ¢
bnicé, ' R

o 1ij
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Oient A & B premiers, 27 27
Scntrc lefquels tombent 9 M o—A
des continuellemetr pro- 3 T—- 36 36

portionnauxG & D.ledy 1 Z = 12 N oo G o
que entre iceux A& B & E=— 4 K —- 48 48

P'vnité tomberont autant J] e 16 S = D oo
de continuellement pro- L —— 64 64
ortionnaux. Soit 'vnité . O =—B creee

& foientles minimes delaraifon A A Glesdeux Z I parisa. de
eeftuy~cy. Apres foient de mefmeles wrois TK L, puis les quacre
M N S O. D’autant que ceux-cy fontautantque A G D B & mi-
nimes en lamefme raifon par Liypothefe: Etceux-cy minimes par
1. deceftwy: Vo chacun donc fera egald va chacun. Or pour ce

ve Z mefure T parfes vnitez & T, M par les mefmes felon les
nftranonsdelar. dece linre. Et auflil'vnitd E mefure Z par les
mefmes, il senfuinraque EZ T M font continucllement pro-
portionnaux: comme femblablement EIL O, Et puis que A
eftegali M & B 2 O, il senfuiura que entre A P'vnité E tomberse
LZ,&entre 8 & la meline vnité tomberont L 1. Mais pource
ucentrc E& AGD B(ouMN SO) lesdegrez de proportid
Pont egaux en nombre ( fcauoirG& Denvneforte & ZT oulIL
enl'autre ) 1l s’enfuiura que enwel'va & l'autre 4 ou B, & I'vnird
pourront tomber autaut de continuellement proportionnaus,
commeil s’en trouue entre 4 & B,

PROPOSITION Xx,

" sientre dewx nombres ¢g bynite tombent des nombres contis
nuellement proporsionnaux, antant en tomberont de conti-
nutllement proportionnagx entre icewx deux nombres,

1entre 4 & B,&bvnicé - 27
Gtombentdeux nom- . 9 M —
btes continuellement pro- : 3 E 36
ortionaux, I»dy qu'entre 1 Do~ n K .
ch deux 4 & Bentombe- G w— 4 T o= 48
rontautant. Parles vnitez 2 = 16 L
doncque G mefure D, par ) QR 64

les mefmes D mefurera E, e ‘B
& Eoefurera 4, Jinfiferade Z& 1. Doncquesle nombre D
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fe multipliant foy-mefme f2i E & D multipliant E fai& 4. Ainé
fera de Z & L. Or D multipliant Z fai&t T. Les deux D & Z
multiplians T fontlesdeux K L. D’aucant Tlc D multipliant D
& Z cn afai& deux aurres fcavoir E & T. Ilfera par ls 17.dw 7.
EiT comme D4 Z. Mais pource qucles deux D Z multiplians
vnmefme T fontK & L, lenombreKa L feracomme D A Z par
l418.dw 7. Mais D rhultipliantlesdeux E & T afait 4 K : It lgta

- donc A iKcomme Ed T & pourtant comme DAZ, OrK 4L .

aeftécomme Dd Z. llferadonc £ aKcommeK 4L parlanr.
du 5. Semblablement puis que Z multipliant Z & D faict 1& T,
T alferacomme D 4 Z.Maisle mefme Z muldpliant T &1 faict
L &B.LiBferadonc comme T « I par la17.dw7. & pourtant
commeDaZ Mais £ aK&K d Lont efté comme DiZ, &
pourtant 42K  KaL LaBferont commeD i Z proportion-
naux : Entre 4 & B donc{ontautant de proportionnaux comme
eatre lesmefmes A4 B & I'vnité pariaz. J‘: ceftny.

PROPOSITION XI.

Entre deux nombres quarreZ_eft yn nombre milien proportion-

nel. Etle quarréan quarré alaraifon double qu'a le cofté

au cofté.

SOicnt deuxnombres quarrez 4 9
& B & leurs coftez. G & D. 3 A
D'autant que G eftle cofté¢ de G —=- 12
uarré A, lequel G fe mulupliant 4 E
“foy-mefme fait A parlarg.definitic D m—em 16
de 7. Semblablement le coft¢ D _ B -
fa2i& B : Pofons G maltipliant D face E. D'autant que G multi-
pliant G & D fait 4 & E. A3 Efera parla1y. ds 7.comme G
a D, Semblablement D multipliantles deux D & G fait les deux
E & B, EaBfera parla mefine propofitioncomme Gd D. Mais 4
aEaefté comme Ga D.Doncques parls 11.dws. 42E K E4B
fetont cdme G D : Entre A4 & Btoberadoncle moyen propor-
tionnel E. Etpource que 43 E eftcomme G i D & que laraisd
dupremier £ autrotfieme B eft double dela raifonde 4 a Efar
le10. definition du 5. le quarré doac 4 aura au quarré B la raifon
double du cofté Gaucofté D,

I ijj
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PROPOSITION XII _
Entre dewx nombres cubes font deux nombres milienx propor-
sionnaux. Etlecube an cube alaraifon sriplee dy coftc an

cofté, ‘

Oient deux cubes A4 ! 27

& B & leurs coftez G -9 A —
&D.G fe multipliant fait 3 E — 36
E & muldipliant D fai®& G — 1 T ———
Z.EtD fe multiplidc faict 4 Z 48
I:mais G &D multiplids D = 26 K »
Z facent T& K. Ti K 1 - 64
feradone comme GaiD B

paria18.de7. Etd'autant que G mulripliant G & D fai E & Z:
E & Z {eradonccomme G a D parlar7.dw 7. Et veu que G mul
tipliantE& Z ‘}mrla 20, definition du 7. & par la construétion fai&k A
&T; A& TleracommeEd Z parlay.ds 7. & par confequés
commeGaD.OrTiKaeftécomme GiDjdonc £aT &
T iK ferontcomme G i D. Et dautant auffi que D multipliant
GDfai&t Z1:Zferadlcomme G d D. Semblablement D mol
tipliant I faict B parle 20. definition dw 7. mais multipliant Z fai&t
K parlaconftruction, K a B {eracomme Z d I perlaxy.de 7. & par
" confequentcomme Ga D : Mais 44 T & T 4K ontcfté cdme
GaD:Iceuxdonc £ 4T, Ti K, & Kd B feront proportion-
naux comme G 4 D, Entreles deux cubesdonc £ & B tombem
deux milieux proportionnaux en lardifon de G 4 D : Et d'aurant
ue .4 i B quattieme 4 laraifon triplee de 43 T fecond par la 10.
jtﬁm'tion dus.Le mefine cube 4 aura donc au cube B la raifon tr-
ple du cofté Gaucofté D.

PROPOSITION XIII
Sitant de nombres qu'on Youdra font continuellement propor-
tionnanx , ¢ multipliant vn chacun [oy-méfme, en font
quclques autres 5 Cenx qui font produicls d'icenx feront
proportionnanx Et [iles nombres premierement pofe mulk-
tiplians apres les engendre{_en font quelques autres; icenx

~ aufSi feront proportionnaux, Et cecy aduiendra soufiouts
enuiron les extremes.
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Oient les nom- o 2 ¢
i6 2 <4 ¥ —y

bres proporti6- At D~ . Te P

naux 4 B Gaquife L 8 N_22 _H

muliiphians eux- '
mefmes produifent ﬁ‘j—‘ E—T 1.6

D EZ ; ceuxcy 8 s, 22 0,128 ::
ferdt quarrez, Puis —%q  p 246
AB G muluplians G < P e

' K, S1% §
D E Z produiront Y
ITK qui feront .

cubes par lewr definition. Puis que les quarrezD EZ ontl'vn 4 lautre
laraifon double deleurs coftez 4 B G ils feront proportionnaux:
Et d’autant aufli que les cubes I TK ont U'vna l'autre la raifon
triple de leurs coc}l:cz ABG parla precedente , ils ferontanffi Fro-
portonnaux, Quireplus 4B G multgliansl T K chacunle fien,
ceux qui cn prouiendront feront aufht proportionnaux, Et alnft
infiniement, . n

Ceftederniere particnle me femble conwenir aw fens de la propofition.

PROPOSITION XIIII.

$i v nombre quareé mefure vu nombre quarré, anffile cofté de
Ivn mefurerale cofté de lautre. Et file cofté del'vn mefure
lecofté de Lantre, aufSile quarré mefurera le quarré,

VE le quarré 4 mefure [o .9
Qquarré B, & le cofté de 4 3 A e—
foit' G, & le cofté de B foit D: G 18
G multipliant D f2i& E, & fe mul- E —
tipliant (Poymcﬁnc fai& A par [hy- 6 36
pothefe..Donc parla17.dwy. A AE ' D B —_

feracomme G 4 D. Mais 4 mefure B extreme, il mefirera donc
Efon prochain parlay.deceftuy , & pourtant G mefurera D ¢ cat
AiD aeftécommeGiD. ' _

Pour le fecond, Que G mefire D (les chofes ainfi conftruiGes)
e dy que 4 mefure B. D'autant que G & D comme A4 E, & Ea
B par la17. dw 7. Erque G mefure D. Doncques 4 mefurera le
mefme E, & par confequent le quarré B, lequel quarré eft mefuré
de E parlat. com. fens. du 7. L

I iiij
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PROPOSITION XV.

8i yn nombre cube mefure wn nombre cube a?t,[?; levofie de
P'vn mefurerale cofté de Lantre. £t fi lecofté de ['vn mefure
le cofté de lautre, anfii le cube mefurera le cnbe.

V£ lenombre cube 4 _ 8
mefure le nombre cu- 4 Ar—e

be B.G &D foient les coftez X 5
" lefquels {e muldplians eux e N L e |

8
& I parlarg. definition de 7. 6 p CHEE

entre lefquels foit lemoyen
Z par laqn. de ceftwy. chux ' B84
aufli G & D mulaplians Z
facentles deax T & K moyens entrcles deux cubes £ & B_ par ls
u.deie liwre enlaraifonde G & D. D’autantque A mefure lex-
treme B, il mefurera fon prochain T par ls 7. de ceftwy. Mais Ad T
acfté comme G4 D. Donc G mefurera D,

Maintenant finous pofons G mefurer D ( les chofes ainfi di-
fpofees ) d'autantque Acftd T comme GiD & que G mefure
D, ils'enfuiura que A mefurera T & T mefurera K & K mefure-

xa B:Parquoy A felonls 1. com. fent. dw 7. shefurera le mefme B,
Sidonc n cube, ¢re. :

mefimes facent les quarrez E -
; D .—i—c 1
p §

PROPOSITION xVI.

$i anombre quarvé ne mefure pas vnnombre qearré, anfile
cofté ne mefurera pas le cofte. Et file cofté ne mefure pasle
cofté, aufli le quarré ne mefurera pas le quarré,
Arfile eofté mefuroit le cofté, le quarré aufli mefureroitle
C«}uarré ar la feconde partie de la 14. deceliwre Etpourleregard

“deJafeconde partie de cefte propofition , Sile quarré mefuroitle

quarré, auffi le cofté mefureroit le cofté par la 1. parriede Lamefine
34 decelinre,

PROPOSITION XVII.

$ivn nombre cube ne mefure pas vn nombre cube, anfiile cofté
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dePvnne mefurera pasle coftéde Lautre. 2 fi le cofte ne
mefure pasle cofte, aufiile cube ne me(urera pasle cube.

_Gr file cofté mefuroitle cofté, auffi le cube mefureroit le cu-
e, parlaa. partiedela 15. de ce liure, Et pour le fecond, Si le
cube mefuroitle cube , anffile cofté mefureroit le cofté par ls 1.
partie dela mefme propofition 14.

PROPOSITION XVIIIL:

Entre deux nombres plans femblables eft yn nombre miliew
proportionnel , ¢z le plan au plan & la raifon dosblee du
cofte de femblableraifon au cofté de femblable raifon.

Oient A & B f{emblables 2
nombres plans les coftez- n G
de A foient GD & de Bfoient A 6
E Z. Grhultipliant D fait A, 18 D
‘& E multipliant Z f2i@ B parls 1 =m——eme "y
- 17.dw7.Gleradonca Ecome 27 E comn

‘D3Z parlazs defin.du7. En B
-apres D multipliant E face I: : z
Dautantdonc que D multiphiant les deux G & E en fait deux
favoir'A &I;Ad I{era parls17.dw7.comme Gi E.& pour cefte.
1mefmecaufe d'autant que E multipliane D & Z faid1 & B;1 fera
dB'comme DaZ, Adoncfefaa Icommela B, Lenombre d6c
Iféramoyen proportionnel entreles nombres plans A & B. Et
“drautant que A 4 Balaraifon double delaraifon quilad 1 par L
10. defin. du 5. 11 s’enfuiura que le mefme A aurad B laraifon dou-

9

" blede G i Elaquelle acfté monftree egalle dlaraifon de Ad L.

PROPOSITION XIX,

Entre deux nombres [olides femblables tombewt deux nombres
. milieux proportionnaux : Etle folide an folide femblable
alaraifon triplee du cofté de femblable raifon aucofic de

. femblable. raifon.
Iv
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Oient deux folides fem-
blables A, B les coftez de

2 6 24
Gesd K —A

A foient GD E, de Bfoient 3
Z 1T, G multipliant D face
K :Z muldpliant I face L: 4

dautantque GDEX ZIT E ——

fontcoftez de femblable rai- 4 24 96
fon parlazr.defin. dw 7. Les Z L s
nombres plans K & L feront 6

femblables : entte lefquels I ——eee 192

tombera par la precedente 8 B
vamilicu M, faictde D pat T ==
Z :Mais E & T quifont{emblables coftez multiplians M font
N&S,veuque GaD&DadEeftcomme Zd1&I4 T parvi-
cifcitude felonla13. de 7. Gd Z feracomme DA I & E 4 T. Ex
veuaufli que D multipliant G &Z fait K & M;K fera i M come
Ga Z parlar7.de 7. Semblablement pource que Z multipliant
D & 1 fai& M & L ; M fera par ls mefime propofition 3 L comme
Dil: MaisG d ZaeftécommeDal. Doncques Kd M funa
comme M L proportionnaux en laraifon des coftez G i Z.
Outrc plus, daucant que E multiphant K ( qui eft produict des
deuxcoftez D & G ) fai&t A parla 18.defin. du7. & E multipliic
Mafai&N:Ad Nfera parlaty.duy. comme Ka M, Sembla-
blement veu que T multipliaut L { qui eft produi&t des deux au-
tres coftez Z I)faiét B, & multiphant M a fai& S,celaycy fera 2
B parla17.duy.comme Ma L, & par confequent A dN & $aB
commeKiM & Md Lenlaraifondescoftez GaZ. Et pource
ue les deux autres coftez E & T mulriplians M font N & S, N
etal S comme le cofté Eau cofté T: Entre A& B donc font
deuxmoyens N & S en lamefme raifon des coftez Ga Z: c'cft
dfcauoir AN, N 4 Scomme S 4 B. Etd’autantque A premierd
E quatrieme a la raifontriplecde A d N fecond parla 10.defin.du .
Iceluy A folide 4B séblable folide aura la raifon triplee du coftéG
aucofté ZoudeDdloubiende EAT coftez de séblable raifon,

PROPOSITION XX,
si entre deux nombres tombe yn nombre miliew proporsion-
nel, iceuxcnombres feront plans femblables.
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Oitentre deux nombres A & B vn milien Eroportionnel G.
SIc dy que A & B fontnombres plans femblables: Ce que nous
demoniltrerons premiemierement en raifon pure & fimple des
pombres, c’eftd direnon multiplice. .

Oient donnez par ls 35. du7. 3
Sdcux minimes D E en la raiso 18 D
diceux A G B. Ceur-12 mefurc- A —— 4
ront A & G cgallement, & G & B 24 A
aufliegallement parla 21.ds 7.Au- G —— 6 .
tancde fois que D E mefureront A P A
Gtautant foicntd'vnitezen Z, & B ——— s
autant de fois qu'ils mefureront G ] ———
& B, autant foient d'vnitez en 1.
Pource que D mulupliant Z faict 2
A: & E multipliant I faict B les 24 ] e———
nombres A & B font plans,&leurs B e—— 6
coftez D Z, E 1. Mais puis que du 21 Z ey

ptemier D & quatrieme [ eft pro- G

z .
dvi& G,& dufecdd E & troifieme é E =
Z cftprodui¢t lemefmeG: DAE A —v— 2 -

fera parls 2. parve de la 19.dw. 7. D
commeZ aI:Etparlarg.duy.en : R
vicifcitude D4 Z comme EdI, ceft 4 dire proportionnaux.
Les coftez donc D Z & E I'font desnombres plans A & B fem-
blables par la 2.2. definition du 7,

Secondement en raifon multiplice { qui eft du continu an dif-
cret) Soit entre deuxnombres B & A vn milieu proportionnel G,
Pource que laraifon eft multiplice le plus petit A mcfure B extre~
me, parquoy par la 7. decelivee il mefureraauffi fon prochain G, &
& Gfemblabiement mefureraB, car ils font proportionnaux.
Auzant de fois quele moindre A mefure G, autant de fois ['vnité
D puiffe mefurerle nombre E : Et autant de fois donc que D
mefure E, autant de fois G mefureraB: parainfi & en viciiscitudc
D mefurera A comme E mefure G;& encor D mefurera G come
E mefure B parla15.du 7. Autant de fois que D E mefurent 4 G,
autant foient d'viutez en Z, Semblablement autant de fois que
lesmefmes D E mefurent GD autant fotent d'vnitez en I. Pource
que foubz D & Z eft compris A & foubs E & I eft contenu B,
iccux A & B font nombres plans, defquelsles coftez font D Z &
E1 Etpource quedes extremes B & I eft fait G & de E & Z eft
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fai®t le melme G, les quatre grandeurs D i E comme Zi1
fontproportionnelles paria 1. E 7. Par vicilcitude donc felon ls
1. dw 7. les coftez feront proportionnaur, fcauoircomme DazZ
amnfi Ea L. Iceux donc A & B feront nombres plans femblables.
parlazs. definstiondn 7.

PROPOSITION XxXXxI,

Sientre deux nombrestombent deux nombres miliesny propor-
tionnaux, les dewx nombres fevont folides femblables,

Oient A & B deuxnombres G & D milicux continueilement
proportionnaux. Iedyque A & B font folides femblables.

Soientpar la 2. de celimre pris trois minimes E Z Ien la raifon de
A G D B.Les extremes donc d'iceux E & I font plans femblables
pariapre e, Soient maintenant les coftez de E les deux T&
K : &dcIlesdeux L & M. Ecveu que parl'hypothefe EZ1 font
enlaraifonde A G D, parsaifon epalic E4 I (Zra comme Ad D
parla14. dwy. D'avantage veuque E Z I font minimes, ils mefa-
reront A G D egallement par la 21.dw 7.Mais autant de fois que E
I mefureront A & D,autant foient d'vnitez en N. Erautant de fois
Yjecux E I mefurerontles autres G & B (qui ent mefme raisd)
autant foient d'vnitez en S, Car veu que T & K fontles coftezde
Elequel pris par les vnitez dunombre N faict A;1ls’enfuiura que
TKN &ront les coftez du folide A par ls 18 defimition du 7.

Semblablement L & M font 3

1, lequel pris par les vnitez de 3 N ——— 17
$fait B, parquoy LM S fe- T = 9 A =
‘ront. les coftez du folide B 3 E — 36
parlantefime. A &B feront doc K ——eem 12 G —
folides. Et pour monftrer 4 Z —— 48
quils font femblables d'autit L e 16 D =
?:c E multipliant N & S a 4 64

i@A8&G:NaSfcrapsris Me=——i 4 B wemm

17.ds 7.comme A 4 G. Mais S e

comme Ad Gainfi parhypothefe Ed Z & Z 4 1. Mais pource que
Eilailanaifondoublede Ed Z porlaro. deff. dw 5. Et doublede
cellede T 4 L ouK 4 M qui font les coftez par la18. dece liare; T
aL &K a M auront doncla mefme raifon que Ed Zou Z1;&

artantla mefme de Ad G ouN a S, qui ont efté monftrees eftre
rcs mefines : Ainfi donccomme Ad Gainfiont,c®éN 4 S& T
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iL &K i M quifont coftez proportionnaux du folide A anx co-
ftez du folide B,le{quels folides parla 22.deff.dw 7.feront séblables,

- Cequiil falloit demonfrer. :

N )
Cefte propofition pour euiter prolixité n'eft point demon-

firec en laraifon multiplice d’autant que parla precedéte & quel-
ques autres la demonftration s'en pourra aifément faire.

PROPOSITION XxxII

]
13

Sitrois nombres font continuellement proportionnaux , dontle
premicr eff quarré, anfii le troifiefine fera quarté,

: SOicnt #ois nombres continucllement pro-
portionnaux A B G, d’autant qu'entre les A oy
_txremesy a vn moyen , iceux exeremes ferds 6 .
nombres plans femblables parls 20.dece livre, B mmmmccmmmne
Parquoy E le premier eft quarré, le woifieme 9
- aulli pour eftre fon femblable fera fon quarté, G mmmmmve————

PROPOSITION XXIII.

. Si luméumbm font continuellement proportionnaux,dons
v lepremier foit cube, aufiile quarrie[me fera cube.

l“',

« fVEcy fe demontflre par ls 21. de ce livre.
—sCarfientre A & B fone conftituez deux

" milieux proportionnaux, il s'enfuiura que
A & D feront femblables folides. Si donc A

» eftcube,, le quatriefne aufli pour eftre fon
| lable fera cube. 27
! D .

PROPOSITION XXIIIL

I2

18

1

-

8l d\eux wombresont lavaifon entr'enx qu' & wn nombre quareé
4 vnnombre quarré, ¢y le premier eft quarré , anfii le fe-
Son fera quartt. o "
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Ve les deux nombres A & B 4 16
, ayent la mefme raifon que les A G
uarrd G & D. D'autant quentreles » 6 24
gcux G & D cft vnmilicu proportion-
nel par la11. dece liwre, Il yauraaufli vn 9 36
milieu proportionnel entrte A& B par B D

La8. de ce lewre: carils ont vne mefme raifon.Des trois doncle pre- i

mier A eft quarré, auffi Je troificlme B fera quarré par la 22, de¢e

Livre, ‘
|
|

PROPOSITION XXV.

‘sidenx nombres ontlavaifon entr'eux qu'a vn nombre cube 4
va nombre cube, ¢~ le premier eftcube, auflile fecond fers {
cnbe.

Vedcuxnombres A & B B 64
ayentlaraisd quelecube A G
Gau cube D,&que 4 foit cube, 12 96
Icdy queB eftautli cube. Pour
cequeentrelesdeux G & D qui 18 144
font cubes tobent deux milicux :
proportionnaux par le12.de ceftwy 27 . 216

autant entomberontentre 4 & B
B (qui ontla mefme raifon) per ls 8.deceftny. Mais des quatre con-
tinucllement proportionnaux le premier eft cube,aufE le quatric-
me B fera cube par La23. de celsmre,

"PROPOSITION x%XXVI.

Lesnombres plans femblables ont laraifon entr'eux , qu’a v
nombre quarré 3 ynnombre quarvé,

Oientlcs nombres plans fem- 13 . 9

blables 4 &B.Puis quils font A D
{emblables plans entre 1ccux 18- 24 Iz
bera vo milicu comme G parls G E -
18. de ceftwy, En apres foient mis 32 16
erois minimes DEZ en laraifon B z

de 4GB, les exrémes D & Z {cront quarrez comme il refulre ‘
-delaz. deceftuy, Ex pource que parle 14.dw 7. 4 cft a B en raifos |
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egale comme D4 Z , & que ceux-cy font quarrez; I s'enfuiura
o by -
que A3 Baura telle raifon que le nombre quarré D au quarré Z,

PROPOSITION XXVIL

Les nombes [olides femblables ont la raifon ensr'eux quw'a vn
nombre cube 3 yn nombre cube,

' COtent A &B folides fem- 16 3
blables ; entre iceux donc A4 &
tomberont deux milieux pro- 24 12
portionpaux E& Z par la 19. E 1
* decelinre. Soient donnez autie 36 18
. deminimes GITDenlani- Z - T
fonde AEZ B parlsz. dece 54 27
Lure: Les extremes G& Dfe- B . D

ront cubes comme il refiltedels mefme 2. Et puis qu'ils font tous
_ proportionnaux, par raifon egalle £ 4 Bferacomme G A D. par

la14.de ceftwy. Doncques 4 & Baurontlaraifon entreux qu'a le
_ cube Gaucube D. Lesnombres folides done, ¢re.

Refulte fi deux nSbres ont entr'eux laraifon d'vn quatréd vo
- guarré, ils feront nombres plans femblables. Ets'ils ont la raifon
hivn nombre cube 2 va nombre cube , il fgront folides fembla-
“ bles. .
©__ Refulte auffi, fi quelque nombre maldpliant vo quarré ac
- &i& vn quarré, iceluy ne fera quarré, .

Fin ov HvicTiesme LivRe,
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PROPOSITION PREMIERE,

Sideux nombres plans femblables fé mulsiplians Pyn Paunre
enengendrent quelqu'vn, iceluy produict fera guanr,

SOicnt deuxndbresplans femblables 6 36
A &B. Lenombre 4 multipliant B A w—emee D =
face G.Ie dy que G eft quarré, Le ndbre

A fe muldphit foy-mefme face D quarré — F
parlar9.deff.dwy. Etpource que 4 mul- 24 144
tpliantles deux 4 & B, en fai® deux B e .G e
DG;DiGferacdme Ad Bparla17.dw 7. Pourceaufli quente
deuxplans femblables A & By avn moyen proportionnel per ls
18. dw 8. & entre D & G ayansla mefme raifon y aura auffi vomi- |
Yieu parlamefine pro. & foiticeluy E : mais le premicr D (des trois
proportionnaux DEG) eft quarré,auffi le troifieme G fera quar
parlaze.ds 8. '

PROPOSITION II
si dewxmombres fe multiplians L'vn [autre font vn quar
dceux font plans femblables.

Otient deuxnombres A & B: fe mul- 2 4
tiplians P'vn Fautre facentle <}narré G. A—— D —

Lencbre A fe multipliane face le quarré
D : drautant que A muldpliant les deux s —
A BenfaitdexD&G: DAG fena 8 16

comme AdBpar la16.dw 7. Et pource B s G —
quentre les deux quarrez D Gyavn moyen parls 11. dw 8. & en-
tre A & Bayansiamefmeraifonyaura auffi vn moyen parls8. do
8. Mais fi entrelesdeux A & B ya va moyen, iccux A & B{eron:
nombres plans (emblables par Ls 20. du 8. ’

_ .PROPOSITION IIIL:
Si yn nombre cabe f¢ multipliant foy-mefme en engendre

quelqn'vs;lengendré fera cube,
- . Le nombte -
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- Enombre cube A fe muliiphit foy-mefme face

B, Iedy que B eftcube. Soit du cube Ale cofté €4
G,lequel multiphé par foymefmeface D.Lemefme B e
cofté donc G multiplié par Dfera A parla20. deff. Py
du7.Donc G mefurera D parles vnitez du mefme —_—
G, & parles melmes D mefurerale cube A,& anfli 16
Ivnité mefurera G parles mefmes vnitezde G. Les —_—
quatre donc AD G & I'vuité font proportionnaux, 8
car ils font equemuluplices. Semblablement veu A e
que A mefure B parfes vnitez,, & lvnité mefure A 4
parles mefines, I'vnité ferad A comme A 4 B.Mais —
entre I'vaité & A font deux milieux, comme auffi 2

entre les equemultiplices qui ont mefme raifon. G
Entre A donc & B {c trouueront deux milicux parls

8.du 8. Le premier donc A des quatre proportion-  wnité
naux eft cube parhypothefe, aufli le quatrieme Bfera

cube parlazs.dus, ) :

PROPOSITION IIIL

si vn nombre cube multipliant Yo nombre cubeen engendre
quelgw’ynsLengendré fera cabe. '

LE cube A multipliant le cube B face 3 &4’
G, {e multiphant foy-mefme face D. A ==—e=D

Iedy que G c(Pl cube, Drautant que A 12 96
muleipliant les deux A & B afai® D &G. — —
Dferad Gcomme Aa B par la17. du 7. 18 1440
Mais pource quentre les deux cubes A —— —

& B fontdeux milicux parls12.du$ aufli 27 216
entre les nombres D &G ayans lamefme B ~———e= G
raifon ferontdeux milienx parls 8. dw 8.Mais D eft cube par la pre-
cedente,, carileft f2i du cube A. Sidonc des quatre proporuon-
nau;“ le premier D eft cube, auffi le quatrieme G fera cube par ls
23.du 8.

PROPOSITION V.

$i vnnombrecube mulsipliant quelque nombre, f3ict v cube,
aufSile mulriplé feracube. \ x :

.



- ErzmeNs D' Evcrive,
S I le aombre cube A mudripliant
quelquenombre B fait G; Ie dy A
que Bferacybe. A fe muliipliant foy-
me face D : pource que A multipliant
A&Bfi&GD&G;D 4G feracdme
A 3B parla17.dwy. Erpuis que D eft
cube par la3.dece liwre(car sl eft faict du
cube A ) Gaufli eft cube parLhypothefe, B . -
entre G & D tomberont denx milicux psrla12, dece Limre. Donc
entre A & B qui ontla melme taifon tdberont autant de milicux
parlas.ds8. Maisdes quatre propotrionnaux le premier A eft
cube parlbypothefe, auflile quatrieme B fera cube parls 33. du3.
PROPOSITION VI,
Si ynnombre f¢ multipliant foymefine faick wn cube,iceluy fers
cube.

E nombre A {e multipliant foy-mefme
Lface le cube B, & multipliantle cube B A
face G : Iceluy G fera cube parla 20.deff.dn
. eftant fai& des deux multiplications d'i-
celuy A. D'autant que A maleipliant les
deuxB& Aa fait lesdeux B&G:GiB B
" feracomme Bd A parlar7.dwy.Maisfiles
deux B i A ontlaraifon du cube G au cube
B & quele premier B foit cube, auffile fe- 133
eond Aferacube parla25.du8. G

o PROPOSITION YIil.
Sivn nombre compofé multipliant quelque nombre. prodsit
~ quelgue mombre , le. produitt fera folide.

[ 1]

216

l<k 11

l

I

SOit le nombre compofé A 3 s 48
lequel muitiphant B face G: D A G
Ycdyque Geftfolide:car Aeftde - 2. g

compofé, quelqueautre leme- E et B e,

furera parla14.deff.ds 7. Et foit ceftautre D qoi mefure fe mefme
A par les vnitez da nombre E, D’autant que deux nombres D
& E fe multiplians eux-mefmes font A lequel derechef mulriplide
Bafai&t Fautre G : Iceluy donc G prouenant de trois DEB f6
multiplans cux- mefmes (cranombre folide paris 18.deff\dw 7, Es
les coftez d'iceluy fezont D EB. ,
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PROPOSITION VIIL

$i depuis Ponisé font tant de nonsbres qu'on voudra cétinuel-
lement proporsionnaux , le troifieme depuis Lvnité fera
 quarré, ¢ tous les antres qui en entrelaiffévont yn: ¢ le
quatrieme feva cube ¢ sous les autres qui en enfrelaiffee
 ront.deux : mais le feptieme feva cube ¢ quarté enfemble,
- g tous les astres qui en enprelaifferont cing. ‘

SOient depuis I'vwicé continaellement propor- :

tionnawx ABG D E Z:1edyquele woifieme 3
Bapres U'vnité & kesautres D & Z (eni entrelaifs A wmmmenen
fant vn ) feront quarrez : Eclequatrieme G&ldss - 9

_ gueres Z &e. (en entrclaiffant toufiouss deux) fe- B cmemnanne
rontcubes: Etle feptieme Z &autatit quil s'ea -~ 27
trounera (oa cnwrelaiffans toufiours cing) feront - G wmmsees
eubes & quarrez enfemble. D'autgneque 'voité - 81
mefure A par fcs vnitez, cfle mefurera toutautte D, commeme
nombze fuitane par les mefines vnitezde & | veu 143
quiils fontcondauciométproportionnaux.Donc B se—esmne

A femultipliant foymefme faictle quarté B. Mais . 726"
’ fourcc que des trois,BGD le premierB cft quarsé - 2
e troifieme D fers. auffi quarré fqr le 22, de 8. A
Semblablement & demonftrera de D EZ & rous autres fuivans
ne D eftane %:arré‘le 3.2 fera aufli quarré, D'avrage veu qne A
multipliapzfai@ B & multipkant Bfaict G ccluydy feracube par
" la20.deff. dw 7. Et fides.quatre proportionnaux le premier G eft
" eube anffile quatrieme Z fera cube parlsas. dw 8. Etainflinfinic-
ment ferademonftréen tous-aueresndbres (wiuans ¢ontinuelle-
sent proportionnaux. Mais le mefine Za efté demonftré quarrd
& tousautres ¢a mefmea erdre veu que ke feptieme eft toufiours
Acmis pazl€troifieme S quatrice. Si donc depmis [vnitd, &rc.
. PROPOSITION IX.
sidepwis Lynité fonesant de nombres gu’on voudra continuel-
lement proportionnaux, fi celuy qui [uit I'vuisé eft quarré,
- anfitons les antres ferons quarrel . Que fi celuy qui [uis
Evnicd eft cubesamfli cons les ansres [eroms cubes. - -
40 ST

|

- m———

4



‘ Eremens p'Evcripe
Oient depuis I'vnitélesnombres ABGDEZ wnitt
continucliement proportionnnaux. Soitleprec A cemmmeeme

muer 3 presl'voité A quarré, tous les autres auffi B e

feront quarrez; & s'il eft cube, rous les antres ‘G wemaem

feront cabes. Fremicrementpuis quevmtémul- "D ———er

tiplic A par {es vnitez, & A parlesmetmes vnitez E e

- multiplic 8 ; celuy cy feraquarré parlats. deffidu7. Z

& A eft aufli quarré par [hypothefe. Mais comme Ad B, ainfi A 4

G & G i D &c. Sidonclesdeux B & G ont I3 raifon des quarres

AdB, &quele Kcmicr B foit quarté , auffi le fecond G fera

quartérw la24.dn 8. & anfi G D & les fuivans. Mais fi A cft

cube , d'autant que femblabblement Fvnité mefure A, & A me~
fure B & B le fuinant G & ainfi confequemment &que A eft cube
par Lhyposhefe fe multipliant {oymelme fai@ B: M senfuiura perld

3.dece bure que B {era cube. Mais commelvnitéd A, amnfi Ad B,

& B i G &des fuivans de melme quiferont en la raifor des cubes

4 3B, SilepremicrBelt cube, le fecond G fera aufli cube parls

25.du 8. & (i GI'eft, D aufli lo {era & lesautres fiuans. '

. "PROPOSITION X.

Sidepus I'vnitéy atant de nombres qu’on voudra continuel-

- lement proportionnaux 5 ¢ celuy qui efb apres Lwniré ne
J3it pas quarre; ny anfii aucun des autres ne fera pus quart,

" excepteX_letroifieme depuu I'vnité, o toius ceux quienen-
trelaiffent vn. Qe fi celwy qui eft apres I*vnité n'eft pas cn-

. be,nyaufiiaucun desanires ne fea cube , excepte leques
tricre apres ' vnité ¢ 20w cenx qui- en entrelaiffent -dewx:

. - [ - ) _' - . y
SOien:aprcsl'vnitéIes,con&inucl!emét propos- voird »
i tionnaux 4 BGD EZ , & quele quatriemed- . -
prel'vnité {gauoir A ne foic goint quarré.. Tedy ‘A -
que nuldesautres n'eft quairé finon le wroifieme =
apres 'vnité & les fuyuans qui en cnerclaiflenc v, B

fcauoir BD Z &c.Ftfi A neft point cube auffi nul Y/

des autres ne feracube finam Je quatrieme G& les G

autres qui en enerelaifferont deux, fauon: Z, &c. .+ 81+ |
" Pource quetous (onzroportiénaux BDZ &c.fe- D e

rontquarrez parla8.dece linre. Carfiquelque au- 14§

tre pouuoit citre quarré (oit G Ceftuy-cyferai B E o
commeBd A &Al'vaicé commesl refilsedeln gdug.. 729
: Co Zz

o
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~‘_-; “four A mefure G: mais Pvnité mefure B ‘Par les D
u

Livekx Nevrresue. 8
Donc A dBauralarrifon de G 4 B.Sidonc le premier B eft quar.
& lefecond A fera quarré par la14.dw8..ce quifera contre Ihy-
pothefc, & quinefc pent faire.

Pourlefecond, fi A neftpoint cube , foit donné, sl eft pof-
fible, quelqueautre cube d'entreicéux hors mis G quatrieme Z
&c. & foit D. Drautantque Dd GeftcommeGiB & Bd A, file
premier D eft cobe le quatrieme A fera auffi cube parle 23. du 8.
contre ce qui eft fuppofé, ce quine peut cltre. Semblablement
parla s, du 8. cecy fera emdent comme du quarré, :

'

PROPOSITION XL

. ) o
si depuis ['vnité font tant de nombres qu'on voudracontinuel

- lement proportionnaux ,le plus petit mefurele plus grand
. par guelgu’wl deceux qui font anx nobres proportionnani.

Oient apres bvnité continucllement pro- . wnité
portionnaux ABGD, le dy}uc le plus pe- © 2
tit{gauoir A mefurcleplus grand fcaucir Bou A s————=——a
GouD,par quelqu'vn d'iccux A, BouG.D'au. 4
tantqu'ils font proportionnaux , autanc de fois” B e —re
quel'vnitd mefure A, autant de fois 4 mefure 3
B & B aufli G &c. E parvifcitude parlais.ds 7. G -
autant de fois qacl'vaité melure B, autant de 16

vnitez d'iceluy B, parainfi donc A mefure G par les vnitez da
mefme B. Ourre plus par raifon egalela mefne vnité fera 2 G
comme A i D parls14.dw7. MaisI'vnité mefure G par G mefme:
‘Lenombre donc A mefurera D par le mefme G. Et femblablee
ment en autanr de nombre quon voudra cela fera maoifefte par .

Lamefine 14. propoﬁtimdu 7.
PROPOSITION XxII.

Sidepuis I'vmisé iy atant de nombresquwon youdra continuel-
lement proportionnaux , autant de nombres premiers que
~ macfwrent le dernier,ansant anfi mefureront celuy quieft li
© plus_presdel’vnisé, '
o K iij



Erg'weNs p'EvcriDg] .
Oieme apres lvnité continucllement vaité
proportionnaux les nombres 48 G D: 4
Amep——

3
& que le ngbre premier comme Emefute A e
le dernier D. Ie dy quele melme E mefure 16 9
. A plus proche de 'vnité. Que fi Encle B == e
mefure pas, ils feront premiers'va d lautre 64 27
parla3t.ds 7. Etd'autane que 4B GD font G P,

apres l'vnité continucllemenat propor~ 246 8t
tionnaux A fe multipliant foy-melmefait D e
- B, parainfi B i E ferapremierparls 27.dw 2

4. Maispourceque A mulipliant B afait E ~——o
G,aufli G (erapremicr au mefme E par ls 26. dumefine. Semblable-
mentinfiniement A muldipliant G fai& D : parquoy aufh D d E
{era premicr par lamefme propofition. Doncques E ne mefure pas
D commeild efté pofé, cc qui eftablurde. Le nombre donc E
mefure le mefme A plus prochaindel'vnité,

PROPOSITION XIIL
8i depuis I wnité font sant de iombres qu'on voudra continuel-

lement proportionnaux , ¢ celuy qui eft apres [ynité oft
nomdre premier 3 ancun autre ne mefurera point le plu
* grand, excepteX_ceux qui [ont anx nobres proportionnanz,
Oient depuisI'vnit auantdenom- vnitd
bres quon voudra contiuuellement 3
proportionnaux ABGD. Etle plus A ~—— T wmmm
‘proche deI'vnité A foit ndbre premier: :
edy quennlautrenombrene mefurera B =——— I ——me
Yc plus grid D excepté ceux mefme qui 17 .
font propofez propomtionnaux: Car s'il G =—mm— Z
eftoit poflible ‘guc quelque aurre puifle 85
mefurer D, pofons eftre E,qui fera pre- D s E e
mierou compofé: S'il eft premieril mefurera aufli A (plus pro-
che del'vnité ) par la 12.de ce liwre. Ce quinefe peut faire. $1il cft
compofé quelque nombre premicr le mefurera {ala 33.dw 7. qui
: pe peut poine eftre autre que A: Caryen que E mefure D, reut
autre nombre premier mefurant E, mefurera aufli D par Ls prem
com. fent.du7. Et mefurantle plus grand D, il melurcroir aufli A
pluspreche debvnité par ki 12. decefioy qui eftnombre premier,
' Cequinefe pent faire. Donc desnombres premicss, A fealmes

-~
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furera E qui mefure le plus grand D. Que £ cela pounoir eftre,
Soit E mefuréde A parles vnitez du nombre Z. Donc A multi-
pliant les deux, fcauoir Z par 'hypothefe & G (qui font proportion-
naux depuis I'vnité) faict les deux E & D : Eferadonca D come
Z iG parlary.de 7. Etpource que E mefure D, aufli Z mefurera
G. Semblablement comme nousaucns demonftré en E ainfi de-
monftreronsnous Z & les autres n'eftre poin‘c_lprcmicrs. CarfiZ .
eftoit premier ;mefurant G, il mefureroir aufli A: ce qui ne fe
peuefaire. Que s'il eft compofé, celuy nombre premier qui le
mefurerafera A, oufi C’eft vn autre, ceft autre mefurera aufli @
& celuy qui mefure G c'efta f¢auoir A parla1. fent.du 7. Ce quine
{e peut faire. Doncle nombre premiers 4 feul mefure Z, & po-
fons que ce foit par les vnitez :fc 1:Doncques 4 multiplianc I &
Bfait Z & G.ParainfiZ i G par la17.dw 7. fera commc 3 B:
mais Z mefure G, doncques I mefurera B, Que fi derechef I eft
premier il mefurera B & 4, ce qui eftabfurde: S'il eft compofé,
Aleulle mefurera (comme nous auons monftré en E& en Z.)
Que A mefure donc I par T, il s'enfuiura que A multipliant T &
foymefme produira 1 & B. Parquoyld A féeracommeB a T par
la17.dw 7. mais I mefure B: T mefurcradonc A pdbre premuier,
auquel A fera donc egal T. Or A eft moyen proportionnel entre
T & I parlazo.dwy. veuque B ( produidt des extremesI T) efk
egald ce qui'eft fai& dumilicu 4, & que 4 produit B: celaeft
outre la puiffance desnombres. Nul autre donc ne mefurera lg !
plus grand D, exceptez les nombres mefmes de la proportion
propofee 4 B G D,defqueks toufiours le moindre mefure le plus
grand par La 11, de ceftuy : cat ils font depuis I'vaité en raifon multi-
plice proportionnaux, : : _
PROPOSITION XITIL
si vn plus petit nombre eft mefuré de quelgues nombres, pre-
miers, avcun dutre nombre premier ne mefurera point iceluy,
excepteX cewx quile mefirent au commencement,

SOit le nombre plus petic 4 mefuré 3 3o

de quelques premiers BGD. le dy B —— A =

que nulautre premier ne peut mefurer ‘

A excepreziceuxBG D. Quefiquel- G v E e

que autre premier comme Elepounoic - ¢

mefurer , pofons eftre par Z. Pource D = Z e

quec deuxnombres E & Z font 4 lequel eft mefurd de quelques
. K iiij



4

. Fremins p’Everipe, .
premicrs B G D, il senfutura par la33. d 7. quiceux B G D me-
furcront vn d'iceux fcauoir E ou Z : maisils ne mefurene pas E .
d'avant qu'il eft premicr par Uhypothefe: Tls mefureront donc Z
plus petit que A mefut¢ de Z par E. A donc pofé aucommence-
ment. neferale pluspeut mefuré de B G D (contre Ihypothefe:)
Ce qui feroitablurde. Nul autre donc exceprez BGD ne mefurera
Jencmbre A,

' PROPOSITION XV.

Siautant ‘Je nombres qu'on voudra conrinuell;ment propor-
stonnaux fontles plus petits de ceux quiont auec icenx la
mefmerarion , le nombre mefurant aucun d'icesx ne fera
pas premier al vn des deux ausres minimes deceffe me[me
raifon.

™ Oient tant de nombres ° 16
qu'on voudra ABCDBE 8 A
continucllement propor- ' H — 4 K — 24
nonnsux & minimes de ’ 2 P o 1n B
ceuxquiont lamefmerai. F — 6 L — 36
fonaueciccux defquelsi'vn 3 Q~—" 18 C
(quifoit C) foitmefuréde G — 9 M— 1+ gz
quelque nombre H. Soiée R— 27 D—/—-—
aufli F & G deux minimes : N — 81
dela mefme raifon. le dy E

qne H neft point premierd Foud G. Soient parle2.di 8.dénez
wois nombres minimes P Q_R delamefmeraifonde A 3 B. Ec
apresfoient encor donnez par la mefme quatreautres KL M N &
toufiours de me{me iufqu'a la multitude des propofez ABCDE.
lett euident par Laz.du 8. que F multiplié par P Q_& R fai&
K LM, & quclemefme Fpar KL M faict A BC D:Car veu que
H mefire C, iceluy H ne fera a I'vn diceux F ou M premier
comme dlrefulte dela 3z duw7. Quefic'eft F, nousauons ce qua eft
requis : Mais fi ceft M auquel H ne foit point premier , il nele
+ ferapasauflia I'vn dliceur FouR , par la mefine 32. dw 7. Que i
derechef fe trouue eftre Fceftuy feral'va d'iceux F ou G comme
_ileftdefiré: Etficeneftilpoint, & que ce {oit R auquel H ne
doit premicer,aufli ne feraila G (quifai¢t le mefme R parla2.du 8)
premier pa ce qui refidee de lam:fine. Mais G eftlvn d’iceux F ou
G qui oot efté pofez an commencement minimes de cefte mef~
e raifon : Si doue antant de nombre, gre. By

v
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Lele&eur fera aduersy qu'en 'exemplaire Grece ne fe troune,
celte propofition : Toutesfois fuinantI'opinion dé monfieur de
Candalle apres celle de Campanus qui latiennent eftre d'Euclide-
ielay voulu mertre en ce lica, ioint quelle fercdla prenuede la

fuiuante & d¢ quelques avtres.

PROPOSITION XVI.
<
Sitrois nombres proportionnaux , fontles plus petits de cenx

qui ont auec iceux la m [mevaifon;les deux tels qu'on vou=

dra compoféX enfemble (eront premicrs 2 Lautre.

SOient A B C trois nombres propor- 8
tionnaux minimes en leur raifon. Ie . 2~ 4 A —
dy que I'vn d'sceur tel quon voudra F — L — 1
(comme pour exemple C ) eft premier 3 6§ B =~
au nombre compofé des deux aures G — I — 18
A B. Quesilneleft, foit quelque nom- C —

bre E quimefure C & le compofé de A B. Soient auffi donnez
denx nombres mini 1-¢s ( comme F & G ) dela mefme raifon de
AaB par la 33. dw 7. Mais pource que E mefure I'vn d'iceux
.ABC, le metme E feradI'vnd'iceux F ou G non premier par ld
I5.de ceftwy. Quelque autre nombrre donc (comme H ) mefurerd
lemefme E & Tvnd'iceux F ou G. Mource que H melure E, il me-
furera auffi C qui eft mefuré de E parla 1. fent.du 7. Outre plus puis
que par 'hypothefe H mefure'vn diceux F ouG il mefureraaufli
lemoyenentre * & C par la mefine: Carl'vn & lautre Fou G
produi@ cc moven parles milicux prochains diceux comme L &
1 parla 2 duw 8. Derechef veu que H mefure E qui mefure le tout
AB il mefurcraauflile tout A B'C: maisilmefure le {ouftrai&
B(moven)ilmefurera doncauffile refte A parlaz. fent.du.Par
ainfis’enfuiura que le mefme H mefurerales extremes C & A qui
font premiers par la 3. dw 8 Cequi ¢ft abfurde. Par?tuoy C fera
premier au compofé de A B. Semblablement peut eftre demon-
ftréle mefime de chacun.desautres. .-

PROPOSITION xVII,
Sidenx nombres font premiers entreux , il ne [era pas comme

le premucr an fecond,, ainfilefecond a quelque autre,
 Kv
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» SOicnt deux nombres A4 B premiers I'vn i an- 12
tre. le dy qu'd iceux ne fe peut donner vni tiers A ———
proportionnel. Cars'il fe pouuoit faire, foit 4 2 B 13

comme Ba G:veuque 4 aBfont premierstccux B memma——
{eront parls 23.dw 9.les minmes de la mefmerai-

_ fon: Ccla eftant vn chacun 4 & B mefureront vo G
chacun B & G (ayanslamefmeraifon } cgalement parlsar.dey.
Donclantecedent A mefure Fantecedent B, maisle mefme A fe
mefure foy-mefme: 4B ne font donc pas premiers, puis que

uelque nombre A les mefure ( contrela fuppofition ) ce quine
Fc peut faire. dux ndbres donc A &B premiers ne fe peut donner
va toificme proportionnel. Si dewx nembres donc font premiers .

PROPOSITION XVIIL

_ Sitant de nombres qu'on voudra [ont continuellement propor-
tionnaux, defquels les extremes foient premiers enty'eux; il

ne fera pascomme le premier au fecond, ainfile dernier 4
quelgue autre, )

SOient A B G continacllemet proportionnaux
defquels Ies extremes A & G foient premiers A

Yvnalautre. Ie dy qu'il n'eft pascomme Ad G, 6
" ainfi Gdquelqueautre, §il eft autrement,foit A B
2B comme Ga D; Il fera anfli comme A 4 G 9

ainfi B 4 D par ls 35. dw 7. Mais A & Gextremes G
font parUhypothefe premiers ; Si premiers ils font
minimes par la 23.dw 7: Siminimes, va chacun 4 D
& G mefurera yn chacun B D (ayis la mefme raifon) parls 11.ds
7.Doncques A antecedét mefure B antecedent. Or veu que A B
- eftcomme B i G;celuy B mefurera G: parquoy auffi 4 mefurera
G parla 1. fent.dw 7. Ainfi A fe mefure foy-mefme & mefure auff
G qui font premiers , ce qui ne fe peut faite. ling fera donc pas
'comme A Bainfile dernier G a quelque autre,

PROPOSITION XIX,

Deux nombres eftans donneZ confiderer fi lon pesitrowser v»
eroifieme proportionnel &iceux. S




' Lrvyre Nevrresuy,
~ Oient deuxnombres propofez A & B: il
faut veoir, s'il eft poffible de trouuer vn 3, 4
roportionncldiceux. ledy, file prenmierpeut A v A =~
1 efurerle quarré du fecond que cela fepourra = 6
aire:Ets'ilnele peat mefurer, auflinefc pou- B = B
1O 1ix trouuer vn troifiefine proportionnel. Pre- 9
nierement B e multipliant foy-mefme face 1¢. D — D
quarré G quifoit mclgré de A par D. D'autant 36
loncque A mubkipliant D extreme produict G . G — G —
egal d'celuy quielt fal dumilicu B (ceft 3 dire au mefme G)
1ccuxtrois A B D font propordonnaux parlz20. dw 7. fcauoir ¢5-
me Ad BjainfiBi D: Letroifiefme D .eft donctrouué,
Pourlefecond, fi A ne mefure pasle quarré du fecond, il
ne fepourratrouuer vn troifieme proportionneld AB: Car sl
fc pouuoit faire, foit D ce troifiefme. D’autant que A BD font
proportionnaux, ce quieft faict des extremes A & D eftegald ce
qui eft fai& du milicu B : & foit ce produit G. Donc A mefurera
G par les vnitez de D ( car multipliant D ila fai@ G ) maispar .
Yhypothefe ilne le mefure point: Cetroificfme.nc fe peut donc
trouuct.

alefrfe =

PROPOS'IT'IOFN X X. .

Tr0is nombres eflans donneZ confiderer fi lon peut troumer vn
- quatric[me proportiomnel dicenx, '

Vx trois nombres A BG 13 5 43
*foit cerché sileft poffible A - A
vn quattiefme proportionnel: N 12
Iedyquefi le premier mefure B B
le produi@ dufecsd & troifief- 18 -8 3
. me quele quatriefme fetrou- G G
" uera: & s'il ne le mefure point, % ¥ 2
auffine fepourradonnerlcy, E E
Pour l¢ premier: Que A 16 56 36
mefure le produi@® D qui cft: D == D :

£i@ dc B & G: Mais autant
de fois que A mefure D , aiirant foient d'vnitez en E: Donc A
wukipliant E f2i& D. Mais B maltipliant G £2i& le mefine D.
‘Donc parlas. partiedelarg.dv 7. A2 Bfera comme G2 E: Le
‘quatrlefme done E eft proportionnel destrois 4B G. Mais fi 4
&e mefure point D ; E ne ferapas propordonsel ; Que sil eft u-

‘ (
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trement, foit E ¢c quattiefme proportionnel. D’antant: gue B
multipliant G fai& D, il s'enfuiusa par ks 39. dv 7. que 4 muiti-
pliant E produirale mefne D. A mefore donc D par les vonex
de E ; mais par'hypothefc il ne le mefure pas: ce qui eft abfurde:
Etparainfi Enc fera pasle quatriefme proportionnel aux trois

ABG. . .

. PROPOSITION xXxI,

Les nombres premiers foneplus que quelque multitude phoyo-‘
Jfee desnombres premiers.

S Oit propofectelle celle muldi- . 2
tude quonvoudra de ndbres  E Z 4
premicrs 4B G.Tedy quedrau- 3
tres f¢ peuuent donner pardeflus I =~ B

cefte multitude propofee. Soit : s

ris vo nombre minime lequel ) -G ‘
oit mefuré de ABGparla38 duy. quifoit E D, auquel foit ad-
iouftee lvuité D Z : Orletout E Z eft premier(ainfi nous auons
ce qui eft requis) ou eft compofé: Si compofé,quelque premier
le mefurera parla 13. dw 7. & foitce premierI: Iedy quelecft vo
-autre nombre premier pardeflus 4 B G. Ques'ilnel'eft & foitle
mefme qu'vn des rrois 4B C: Lemefme I mefurera E D, qui eft
mefuré des trois: mais parThypothcle le mefme I mefure le tour
E Z ;ilmefureradonc par lez.font.du 7. lerefte D Z , ceftd (a-
uoir 'vnité: ce qui eftabfirde. Donc I feranombre premier ad-
ioufté i lamulritude propofec. _

PROPOSITION  XXIL

' sit;t}u de nombyes pairs q'u'o’n v,oudﬁ font coapo/e’(i, letom
eff pair. ' o

Oiét propofez lesnom-
Sbrcs XB,%C,CD &DE . JE . .“ 30 4
mis & aflemblez en vncs- A B .. C D B
‘m¢ A E. e dyque A E eft pair, d'autant qu'vn chacun a deux
‘ ranics egales: $1 done aux chofes egales on adioufte chofes ega-
es toutes les moictiez feront egales aux moiQics : Et pourtantis
tout 4 E {cta pair par la definition dnuombie pair, s
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. PROPOSITION XXIIL o
" sitanrdenombres impairs gwon Youdra fone compg[!{, or
. foit lsmuliitude d'iceux pair, le sout fera pair, Co

“Qient les nombres im- ey o
air compofez AB, BG, - — et
GD & DE defquels LA B G D ¥
! multirnde foitnombre pair. Ie dy queletout 4 £ fora pair. Car
puis que par Le 7. deff. du 7. tour impair differe du pair feullement
delvnité, icelle vnité oftee d'vn chacun les reftes feront pairy Et
par laprecedente eftant en multitude pair feront le tout (compofé
. dicenx } pair. Sidoncles vnitez fouftraictes ( qui font.vn npms

bre pair ) fontadiotftces & vn pair, le tout fera pair parla mefme.
PROPOSITION XXIIIL

sitant de nombres impair gu’an voudra font compofZ, ¢
que la mulsitnde diceyx foit impair 3 le taut fera impair.

L R 1 e g
Oient les nombres £ T L BERE— p
imgairs AB,BG,GD, A B & D zE

DZ & Z E compolez,dont la mukitude foitimpair. Te dy quc e

tout A eft impai. Soitle nombre Z E fouftrai@ du touc, le refte

AZ fera pair parlaprecedente. Et du mefne ZE (ot fouftraicte Ty~

nité, le refte femblablement fera pair periay. deff du 5. lequel

fointd s Z feta vanombre pair par lara. dece ligre, -Puis 3 ce

nombre pair foitremife 'vaité, elle ferale tout AE impair: Ca

1 nombre impair differe du pair de I'vnité feullement, - _
PRQPOSITION ' xxV.

si "yn nombre pair on fouftraict v nombre pair,le reft era

.pair. - . R
Efte propofition enfemble les trois fuiuanres nront po;
Cbefoin dedemonttration: car elles femblent plu[?:ft };;'1:5 .
cipes que theoremes, ¢ ‘
" ~PROPOSITION xxvVI ;
sid ynnombre pairen foufhraict vn nombre impair, le vefte
. feraimpair, - T T
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PROPOSITION XXVIL
Sid vn nombre impair on [oyflraith va nombre impair., le refle
ferapair. . . .
' PROPSITION XXVIIIL 4
Sid' ynnombre impair on fouflraict yu nombre pair, le refie
Jera impuir. ' |
, "PROPOSITION XXIX.
Si yn nombre impair mulipliant vunombre pair en engendre
guelgu’yn ,Lengendre fera pair, -

3
; L E nombreimpair 4 multipliantle pair B, face 4
[, G, Ie dy que ecftuy cft pair. D'autant que le — 4
- nombre pair B eft pris parla multicude des vaitez - B .
de Aimpair il ferale tout G pair par la 22.de celiw. a n

PROPOSITION XXX,

 Si vnnombre impair mulriphés ynimpair produict quelgy'v

A& produitt fira impair,

"E nombre ixhpaif A -multipliant Timpair A et
B face & produile G. Pource que 4 parla I
multitude impair des vnitezde B grodui& G: B e

Le tout G produi& feraimpair parls 34 . dece 1§
lisre. | QY

PROPOSITION XXXxI.

Shvnnombre impair mefire vn nombre pair, il mefurera asfi

3

lamoithié dicelypair. - -
SOi:lemn\bre impair A mefutanelepairB. Te = 3
dy que A mefurerala moiQi¢du nombre pair 4w

B. Quc le nombre Amefurele pair B par'G,Ied e I
auffi que G eft pair. Carfi cétn!;afﬁoil: ifpair, 5 ) : R
senfuinroit %uc Fimpair A par Timpair G produi- é

roitl'impair B parla precedente. Mars Beft fappofé G o
pair. Ce qui cft abfurde. Lenombre G eft donc pair. Si dosc 4
partoutes les vnirez de G, produict le tour B, il senfuivraque Ie
mcfme A par [amoictié de la multicude des vaitez du nombre
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pair G, fera & produiralamoittié de B. Doncques A mefurerala
moictié de B, parla moictié des vnitez dunombre pair G. Si done
vn nombre impasr, &re. . L '

PROPOSITION XxXII,
Sivnnombre impair eft premier & quelque nombre, il féra aufid
premier au double d'iceluy. .

Oit le nombre impair A premier 4 guclquc 7
Snombre 8, & le double d’iceluy BfoitG. ledy A
que A eft premicrd G. Que s'ilne Peft, Que quel- s .
que autre D mefure iceux A & G: leque] D fera B e
impair: Cars'il cftoit pair mefurant A il produi- 16

roit v nombre pair, paraz.deceftuy quiceft contre G
Thypothefe par laquelle A eft mis pour impair. ;
Donc auffi D feraimpair qui mefurantle nombre D e
pair G(double de B)mefurera aufli lamoictié diceluy B,parla pre«
cedente, il mefureraaunili A par confequent mefure deux premicrs
A & B, ce quine peut eltre. Il ny aura donc point de nombre qui
mefureiceux A & G quifont par ce moyen premiers,

PROPOSITION xXXIIL
Vnchacun des nombres qui font doubles depuis le binaire , eSF
tant fewllement pairement pair. .

SOient depuis dcux autant de nombres qron - wnité
voudradoublez 4 B G D. 1e dy qu'vn chacun
diiceux eft paitement pair, & ceux-li feulement.
Car veu qu'ils font fails par larepetition du né- &
bre binaire, ils {eront pairs par la21. de ce linre.
Eftans tels ils feront proportionnaux depuisivni-
té (eftant le binaire double de 'vnité.) Le nombre
donc moindre mefurerale plus grand par quelque G
nompre des nombres dela mefme proportionqui
{cront devantparla11.de celinrelefquels ferdt pairs: D s
Les produicts doac {eront rous pairs , & de plus, 48
Eaircmcnt pairs parls 8.deff.du7.Carnul qutrend- E et
reneles peut mefurer excepté quelqu’vn des nombres qui fong
deuant en la melme proportion parle 13. de celinre, qui font tous
ais comme il a efté di&. Or quil ny en aic aucun aurre (hors ceux
2 ) qui foit paiksmsnr pair,d s manifcfte, Car sl st autroment

FH
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foitceftantre E, quifera toufiours conppéen denx egalément
infquesd ce qu'il c?toit reduict d I'vité oud quelquenombre im-
pait; Ecfaurparneceflité que ce foie vn autre quePvad'icenx. 8'il
eft redui@® au nombre impair,celuycy mefurera E pour eftre dos-
blé plufieurs fois : Il nefera donc pas pairement pairpar Le 8. deff.
dw 7. Ersiil vientd I'vaité | ceftuy mefme ferale binaire ou double
depuisle binaire : krpuis qu'cftant couppé en denx continuelle-
ment; eftant double continucllement il{uiura la mcfme raifon:
Carle double eftla conucrfe du demy. II ny aura donc point de
sombre pairement pair qui {e puiffe prendre hors d'iceux propo-
fez. Sidonc vn chacun des nombres gre.

PROPOSITION XXXIIIL
Sivnnombre a fa moiflie impair, iceluy fera feulement pai-
rement impair.

Oit vn nombre A ayant famoi&ié B 50
impair,Ie dy que A & ceuxdelamef- A
me [orte {ont {eulement pairement pairs.
Soit Gle nombre binaire par fequel B 25 2
.puifle mefurer le double A. Soit aufli B ey G e
quelque ndbre pair D mefurantle mel~ 10 §

me AparZ,cequilepeut faireettant A D emn Z e
pair. Pour ce que ce qui eft faitt de G B
eftegald ce quielt produitde Z D: Ga D fera parlarg, dv7.
comme Z 3 B: Mais le binaire G mefure le pair D, donc Z mefu- -
reralamoictié B: Z eft doncimpair: Car<'il eftoit pairil feroit
B (lequelil mefure ) pair, par la 22 de ce Lwre , ce quiferoic contre
Ihypothefe: Ceft autre nombre donc quel quil foit (auoir Z
feraimpair, parlequelle pair D mefure A, quipour cefte caufe elt
pairement impait. Outre plusiln’y a point d'autre nombre paire-
ment impair queccluy qui afamoi&ié impair: Carsil y en auoit
wvn aucre avant f2 moi@ié pair, le binaire (qui cft pair) mefureroit
icclle moi&ié parlamoi&tié: Ceft autre doncneit point pure-
mentimpair parla 9. deff.dw7. Ce quielt contre Ihvpothete. If
n'yadoncpoint autre nombre pairement impair; que ceux qui
.ontla moicti¢ impair,
: PROPOSITION XXXV.
si wnnombre pair neft pas double depuy denx, 7 n'apaslé
moicticimpair, il eft pairement pair ¢ pairement impair,
Soit
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’ S Oitquelque nombre pair A qui depuis deux ne

(oic point double, mais qu'il ait fa moictié B 24
pair. Ie dy que 4 cft vnnombre parrement pair & A e
impair. D'autant que 4 n'eft point double depuis ia

B ——

deugx, iceluy continuellemér couppé en deux cga-
Jeméxfera vo nombre impair : cars'il faifoit deux,
oul'vnicé,il feroit double depuis le binaire : QU'll G =———eme
face donc l'impair G ; Il eft euident que I'impair G mefure A par
va nobre pair:Car s'il le mefuroit par va impaur, il feroitle mefme.
A impait parla 2.4.de ceftwy: Donc Pimpair G mefure 4 par vn pair. -
 Etpoutce que A afamoictié pair,le binaire(pair)le mefurera par
v la mai&ié (qui eft nobre pair.) I senfuiura donc que lenébre 4
(lequel eft mefuré d'va pair par vn pair, & quelque fois d'vnautre
* pair par vnimpair){era pajirement pair & impaitpar iz 10.deff.dw 7.,
- Etfiderechef B a fa moictié pair,encor vn autre pair le mefurera
parvanombre pair ou impair: & ainfi infiniement iufquesa ce
qu’on paruienne d l'impair.
PROPOSITION XXXV
Sitant de nombres gwon voudra font cominucliement proa
’ portionuaux , ¢ du ficond ¢g dernier f¢leuent desnom.
~ + bresegaux au premier; tout ainfi que PexceX du fecond féra
au premier, sout ainfi feral'exceX dn dernier & toss cenx

gqui precedentle dernier.

SOicnt tantde nombres qu'on voudra ‘8

~ «Jcontin uclllc;icrg pf'opon:ionnanxAﬁv:i A——G
BD,EF, &.IH. Et {oir ofté du feco . ¥
BD,le nombre B C egal au premier A G. B 1%C »
Ec du plus grand & demier foit auffi ofté = : E
vnmefme nombre IN. Iedyque c6me 1,.8,4. 6,2 ¢
Fexcez C D a AG premier, ainfi NH NKL .
(cxcez du dernier) atous les auttes E F,B D, AG qui le precedét.
Dantant queIH eftleplus grand ( car parlhypothefe le fecond
eft plus grand quele premier) foit I L pofé egald EF & IK 4 BD;
mais3 AG eftegaliIN;Ceferadonccomme IHAEF & EFi
BD,& BD i AG,ainfidemefine IHAIL & ILAIK &IK3IN,
carils font egaux:Parquoy auffi NK fera egal iCD par s 3.com.fon.
Maisveu que comeletout 1H aurourI L ainfije fouftra& IL an

fouftraid IK lcreftc LH parla11.du 7.fcraau refte KL comme le
OUILIgLY! : 1
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tour 1H autout IL.Pource que femblablement IL eft 3 IK cdme

1K 4 IN;lenombre KL d NK fera par lam«fime con.me le tour IL

autout IK, Maiscomme IHA IL & ILa IK aufli IK a2 IN;Aiufi

ontefté¢1Ha EF,& EFiBD & BD i AG. Donccomme LH 3

KL & KL 4 NK,ainfifera EF iBD & BD 4 AG Erpar viafcitu-

defelonlarg.de 7. comme LH4 EF ainfi KLa BD,& comme KL

aBDainfi NKa AG, & commel'vn des antecedens NX = vn des
confequens AG,ainfi feront parle .1.dw 7.touslesantecedés NK,

KL,LH atousles confequens AG,BD,EF Mais CDaefté de-

monftré egal i NK : doncques c6me CD (excez dufecond ED)

au premier AG,ainfi feralerout NKLH (excez du dernicr,a AG

BD, EF quitousle precedent, $i donc rant de mombres,co-c.

PROPOSITION XXXVII.

Si depwis Pynieé font expofeX des nombres continuellement en
proportion doubleiufques ace gue tout le compofe foir faict -
premier, ¢ iceluy ont multiplié parle devnser en engemdre
guelgue antre Lengendré fera parfaict.

v _ vnité
@ Oientadiouftez a 'vnité antant de ndbres 2
uvon voudra ABGD condnuellement A r—
doubles,infques 4 ce que le toutaflemblé auce 4
Pynité foit nombre premicr,comme pour €xé« B e
pte E:& que E multiplié par le dernier D face 8
Z1.1c dy que ZI cft parfaict. Soient pris aurde G ————
denombres ET L M qui apres 'vnité foient 16
“doubles; Ad D feraparraifon egale felonla14. D e

dn7: comme E 3 M. Ce quieft donc £2i& de 3t
AxMbkracgalitequicftfartde D &E par E
laxg. dw7:Semblablemét ce qui eft fai& de BL 31 N'sr
dceloyde GT :maisde D & Eclt fai Z1per =

Tlrypothefe: Doncde A & M fe ferale mefme 124
Z1:Donc ZIferadoublea M (A-eftantde Z L
pur Lirypothefe: ) Mais MLTt ontefté doubles; 148

ETLMZI[erontdonc continucllement dou- M
bles proportionnaux. Or foient fouftraits 3t C 463
dufecond T & du dernier ZI, des nombres Z I
egaux an premier E, qui{oierit TN & ZC;ch- 496
me NKaEainfilexcez Clirous MLT & E O ——
cuilc precedent sar le prop. mefine: Mais NK P o
citcgala E eftamt moiéylﬁif dudouble TK:D6e -
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" Clferaegaldiceux M L T & E: mais 7. C feraaufli egal il'vnieé
&3 ABGD (eflant E cSpofé ou NT fon egal:) Doncquesle toue
Zlferacgala iceux MLTE, & A DGBA & alvnité, Outre plus
Iedy quctous mefurentle mefme Z1I : car veu que Z1 fe faict de
. Dpar E,I'va & bautre le mefure, & veu auffi que tous les doubles
,  depuis'vnité mefufentle mefme D, c'eftd fcauoir ABG pariang,
 deceftwy,iccux auflt mefureront ZI lequel eft mefuréde D par la
1. fnt.Parfemblable argument eftans ETLM 2 ZLcomme'vnité
& ABGD anmefme U ( c'eft d fcauoir en raifon demie) & que
Ivoré & A B G mefurent iceluy D ; parcillementanfi E TL M
mefureront Z I. Outreplus ilne s'en trouuera (hors ceux-1a)qui
mefurent ZI: Que fiily enauoit quelqu'vn;foit O lequel par les
vnitez dc P mefure Z1: mais D mefurc'par Elemefme ZI: EaP
feradonc comme O i D. parla19.dw 7. Mais pource que O n'eft
pointmis pouraucun d'iceux , iceluy ne mefure point D, qui eft
feulement mefuré par les precedens de la propottd,{fauoir ABG
parla 13.decestwy,aufli E ne mefurera point P: D'auantage povrce
ue EaPefltcomme O d L, & que E cft premier parLhypothefe,
i?(era aufliparla 31.dw 7. premier a P, lequelil ne mefure point,
Ot pource que E a P {ont premiers, ils ferone parla23.dw 7. mi-
nimes, & parlaz1. dwmefine Us mefureronticeux O & D qui ont
lamefme raifon. E mefurera donc O, & Pmefurera D, Mais
puis que nul ne mefure D ¢xcepté ceux quile precedét enla pros
portion ABG & I'vnité parla 13. de ce liwre 1l s'enfurura que P fera
'vndricerrx ABG. Etpuisque A BC D mefurent Z 1, pariceux
ALTE (comme1l aefté dit) & P m=fure ZI par O ; Il senfui-
ra que O eft vn diccux MLTE ymaisil eft autre parlhypothefe,
e qui ne peuteftre. Il o'y auradonc point autre nombre hors
cux-cy MLTE, DGBA &I'vnité,qui mefure ZI: mais ¢eftuycy
eftd parla 39.d4 7. monftré cgaldiceus MLTE, DG R A &a
nité ( qui chacun font fes parties; ) iccluy Z I doncferanom-
¢ parfaiCt par la 24.deff. do 7. Si doncdepuss L unité ¢re.
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