Notes du mont Royal

WWw. notesdumontroyal com (o

Cette ceuvre est hébergée sur « Notes
du mont Royal» dans le cadre d’'un ex-
posé gratuit sur la littérature.

SOURCE DES IMAGES
Google Livres



2940. &7

EV C LIDIS
Mcgarcnﬁs Phllofophl & Mathe

MATIC! EXCELLENTISSIMI, SEX LIBRI PRIORES, DE

Geometricis principijs, Graci 8 Latini, und cum demonﬁrationibus
propofitionum,abfc literarum notis,ueris ac proprijs,&alijs quibuf,
dam,ufum earum concernennbus, non citra maximum
huiusartis ftudioforum emolumen~

~ tum adiedtis,

ALGEBRAE PORRO REGVLAE, PROPTER NVME.
rorum exempla, paflim propofitionibus adxe&a, his libris pta:mxﬂ'a'.
funt, ea:demcg demonﬁratae. )

T /jvg" 44 /1»1{1/
U 7/ /mf[l ¢ Lf
AVTHORE JOANNE SCHEVBEL1O, IN

inclyta Academia Tubingenfi Euclidis
profeflore ordinario.

———— .
™~

BY‘ - .4. '4.":’\;

(o

V\\

Cum gratia & priuilegio Czfario,

ad quinquennium,

B4SILEAE, PER IOAN-

nem FHeruagium.




M, GARBICIVS ILLYRICVS
ad Le&orem,

EvuAcidly cogilw 76Mot wal isvees dvddbee
tupawins uiucony Mg ixavriap,

7Ma @ cippading reAvidheinos véoo

 erAsomp udvaf € ipluoi 1 ANiop,

S 4Tedp wsivs gogin mhdsoict wp uwne
Hanapde’ anndo dvoygTeAxTI@- (v,

WSt oxedbp waTOS® an p%dléo'xs' o 76N,
1ot Naplewaie wikver’ {AROTVTpH,

71 € o @BiAIB- Tis mebedy 7N a\7odeis,
mMa T dvaplpaons bx’ ddreowsTdpa.

wiTE & dewpmior”’ oU cpapus Aadtiyuad wunvis,
&S’ Ywlvar pirwp Mazroeop 3dkp tn.

mis I e 7o ARyiop psTeOngs T TAéis dadiow,
3x imy ds P Are@-néw’ iyl Aeywp.

IOAN. SAMBVCVS PANNO-
nius Timauienfis.
Hadenus Algebre latuit quiaregulamultos,
Et fummis tantum eStillaadamatautris:
Explicat banc nostertanta Scheubelius arte,
Qgih‘bct ut paucis perdidicifie queat.
Sex quogs demonftrat libros Megarenflsabunde:

~  [Ingxniumgquare, Lector amice,probes.

—— e e ——— e — . .#

— ——— ——



NOBILIBVS: ERVDITIONE AC VIRTVTE

VIRIS ORNATISSIMIS, FYGGERIS, ANTONIO NATV BE.
aiori,ac fratris fui P, M. Reimundi filijs, IoanniIacobo, Georgio, Chriftophors,
Vdalrico , 8 Reimundo, fratribus , Kirchpergz & Vueiffenhorni
- dominis,Moecenatibus fuis perpetud colendiflimis,

IOANNES SCHEBVBELIVS 8.

vM inter liberalia ftudia, quae aliberis & inge-
1 nuis hominibus difci debent, Geometria etiam
numerari meruerit, Euclidis uerd, uadupanwidy
| e sedv®- wgd nopuipaiss, geometriain omnibus fe.
| r¢ publicis {cholis proponi cSfueuerit, quoillam
| laudariflimam confuetudinem meoetiam conatu
iunarem , cum omnes ipfius librosuno rem pore
: tradere,propter multaimpedimenta, difficile fit,
priores fex,tanquam potiores,und cum Algebrz regulis,adhos fumm¢
neceflarijs,demonftrandos & declarandos fufcepimus. At quoniam hic
nofter tradendi modus ab aliorum traditionibus nonnihil uariat, huius
diuerfitatis cauflam,poft expofitam d nobis geometrig origing & ufum,
dedarabimus, Cum Nilus Agyptifluuius,utauthoreft Strabo, lon.
gelatepaugelcds, {ediffunderet, atq fua exundatione deinde agrorum
limites in illa uiciniaita turbaret,ut decref{cente,& in fuum fe alueumre.
colligenteaqua,limites & termini diluuio confuli fubmouerentur prio-
ribus finibus,quibus defignandis fignificandistp erant conftituti,euenie
batfané ut nullus fui fundi, neclocum nec quantitatem certd afﬁ'gnarc
pofler, Quamobrem ne contentiones inter uicinos orirentur,{ed potius
utuera &iufta diftributione fuum quifqgfundum integrum reciperet,
ab Agyptijs, propter fummam neceffitatem & commoditatem, quam
experiebantur metiendis agris, Geometria inuenta eft: quemadmo.
dum Phoenices,propter negociationem, Numerorum {cientiara primi
reperiffedicuncur.Hanc ab A gyptijsacceptam Graeci poftea omni ftu.
dio & diligentia excoluerunt, Non ideo tantim, uthacin zdificando
autreliquis artibus mechanicis,magno fuo cdmodo uterenturifed mul,
to magis,utliberosfuos ad philofophiam , omnescg uite partes prepa.
rarenc,ad quas res menfurarum co%m‘tio non leuiter conduceret. Nam
primim quid quafo,in ulla parte philofophiz fine demonftrandi {cien,
tiarecté cognolci poteft, aut percipit Atdemonftrationum doctrinze,
incredibile eft,quantum Iucis afferant exempla geometrica,qug finecon
trouerfiafunt omnium maxime & ad docendum, & adintelligendum
illuftria & expedita.ln oculosnamegincurrunt,, & ad manifeftas menti
noftrerationes referuntur, Deinde conflat ex hacipfamenfurarumno
ticia,non demonftrationes tantm longé plutimas, ad do¢trinam de na

gurarerum illultrandam paflimaccommodatas, fed huiusipfius etiam
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P o
prima initia ex illa fumpta efle, Exillaenim non plures mundos,non
huncipfum in quo uiuimus, aut ullum omnino aliud corpus, inﬁnitum.
efle oftenditur, Qua fane phyfice uera funt & propria exordia putan.*
da. Quod hac ipfamenfurarum ratio & terraz amplitudinem metitur,
& coeliipfius fpacia defcribit: & difcipling fug,regulis quali quibufdam,
in coclum fubuectis mentibus hominum,omnes illos orbium & corpo.
rum cocleftium ortus,obitus,motus demonftrar. Atgghaectammul.
ta X minimé contemnenda commodaijs pracipué affert, quiinumbra
& ocio uiuentes,ueritatem quun'runt.Cum interim necs pauciora,necs
leuioraijs etid pracftet,qui ex umbrain folem progrediuritur,& in com-
muni hominit confuetudine uerfantes, priuatam aut publicarem gerit,
Galenus fcribit, faepe fe in incertarum rationum xftu valde anxium
& dubium laborantem , Geometricarum demonfirationum beneficio
fubleuatum efle, quae modum & uiam praclar¢ operandifibimonftra.
uerint.Etenim cum animaduerteretrotunda & circulariaulcera tardius

uam longa curari,cenfuit eius curationis uiam fibi ex Geometria peten
dam efle.Proindeinlectionem delfoperimerris incidens, inuenit,quod
circulus quidem omnium Ifoperimetrarum figurarum eflet capacifiis
mus:nimirum quod extrema eius undiqg plus a fe mutuo, quam inalijs
Ifoperimetris figuris,diftarent. Hac ratione fretus, in Mcthodo curan.
di,ad finem libritertij {cribens,ficinquir:
© e B Ppiyngpora e i Xein bR paNMop s T wod &g

SHRQ, o-waycoyv"s' axgrfesopas AéiTou, Gsengi paoGe woi dynTripoe

TN ToUTEp HENSTOp.

Vnde Hippocrates etiam filium futt Theflalum, in quadam ad ipfum
epiftola,hortatur,ne uel Geometriam,uel Arithmeticam negligat,inter
aliafcribens his uerbis: '

Isvpize f ushize biw iz, paustenis vl ke pinG-.

Et grauisauthor Quintilianus,candem etiam Geometriam oratori
fuo, Rempub. domi & in pace gubernaturo, neceflariam effe, muleis &
grauibus de cauflis oftendit, Acresipfa clamat, foris & in bello ufum
huius nonuulgarem exiftere,cum caftris fcilicetlocus eft capiendus,ma
gnax molesloco mouenda,machina bellicg & tormenta fabricanda,aut
traficienda flumina pontibus, obfidéda hoftium moenia, & huius genes
ris {cxcentaaliafacienda funt.Celebratur Archimedis induftria,qua fo,
la & acerrimos fummiImperatoris Marcelliimpetus leui fepe mométo
fruftraca eft, & obfidionem Syracufariiin longius traxit, Inter ciues atie
& milites magna uis eft ordinis,magna cOcordia,magnaamoris mutui:
quas res in primis efficit & conferuatin hominui focietatibus proportio
Geometrica.Quare Plato hanc,ut falutarg, praecipué afcifcendi efle du.
xit ciuitatibus, quz rerum fuarum ftacum optimu efle uellent , & qudm
hrmiflimum, Vbienim pro meritis & dignitate,magiftratus & imperia

- . optimis

-



NVNCVYPATORIA

optimis & prudentiflimis mandantur ,ubi ordines & difcrimina perfo.
narum feruantur , ubi melior imperat,, paret & obtemperatimpruden.
tior, ibifuas quemd partes , fuummunus, fuum officium & intelligere
& facere,& ueram ac durabilem 2qualitatem efle. Et ex hac deinde mu.
tuam inter ciues concordiam & beneuolentiam gigni, necefle eft. Q_uii |
ieopiow@irop eft,id quod equidem in Repub. maximé efficit proportio
Geomerrica: & ob hanccauflam maximifaciendaeft Geometria etiam
ad Reipub, gubernaculaaccefluris. Vndenon fine magnis & grauibus
cauflis exiftimandum eft,Platonem fecifle,utd fua fcholarudes & impe.
~ ritos huius artis omnes, ipfa etiam infcriptione, arc€dos duxerit. Notus
eft enim uerficulus,quem{chola fuz ueftibulo inferiptum propofuit:
ATEQMETPHTOE OYAEIS EIZITQ,-

Cum enim fenon eos tantum , qui remotiab adminiftratione Reip.
rationem dotrinax & ueritatis inumbra & ocio exquirerent, fed illos
etiam qui quacfitas,& inuentas fapientiz rationes inlucem acfolem pro
ferrent,& rebus humanis agendo confulerent,inftitutione fua formare
intelligeret, uidit nimiram uir divinus,ad neutram infticutionem ido.
neos,quinon Geometrix difciplina excultiaccederent. Quare huiufmo
dibarbara & monftrofa ingenia, qua ab hac, maximé proprianatura
hominum,difciplinaabhorrerent, tanquam inepta percipiendz doéri.
nzfux, meritd d {e repulit. Quod ipfius prudens & neceflarium confi. -
lium,utinam etiamnum in {cholis publicis fequeremur ; non minor mo.
do ftudiorum perturbatio eflet,fed ex hisipfis etiam longé maiores fru.
&usRefpub. caperet, ad cuius adminiftrationem multo melius inftru,
&ihominesuenirent.Porrd conftae, inter omnia feripta eorum,qui qui
deminhocgenere artium elaborauerunt, pracipuo femperloco fuiffe
Euclidea; ¢ quibus tanquam inexhaufto fonte, fer¢ omniamathemara
profluxere.Itagp & noshuicauthori pro uirilinoftrailluftrando,opera
aliquid artribuendum duximus: quainre abufitatahactenusinfcholis
uia, non fine grauibus cauflis (ut nos quidem opinamur ) difceflimus,
Multos fuiffe demonfiratores geometriz Euclidis Megaren(is,philofo
phi acmathematici,certreft: inter omnes tamen, Gracorit quidé Theo
nis & Hypficlis Alexandrinori philofophoru, Latinorituerd, Campa;
ni Galli & Zamberti Veneti, explicationes in geometriam Euclidis,ut
omnium perfe@iflima celebrantur, Quze fané tales funt,ut nihil feré in
illisad plenam huius authoris intelligentiam defiderari poflic. Ita enim
fingularum propofitionum cSclufiones exfuis hypothefibus colligunt,
‘utanimum fuum ad utramdsrem diligenter aduertenti,nihil prorfus dus
bitationis relinquatur,Sed cum literarum figuras in defignandis demon
ftrationum momentis ufurpant, id mihi & facere preeteripfiusEuclidis
infticutum uidentur,quifuasin his elementis geometria propofitiones
. nude,&abf¢pillis literarum figuris fcriptasreliquit: & praeterea geri ui
b a 3 etur,
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detur Mt quod dodiflimorum hominum pace dixerim ,non folum fjs
quidocent & labor & moleftia augeatur, fed etiam im pediatur intelli.
gentia difcentium. Idg ipfenon {folum docendis his elementis quosidie
experior,fed etiam de eorum querelisnon femel cognoui, quiin cogno.
fcendis his ipfis Euclidis noftri elementis, tyrocinium quoddam pofues
runt, Nam & hi fe tam longa fape & multiplici literarum inculcatio.
ne,ueluti remoris quibufdam intelligentiz fuae turbari & impediri con.
fefli funt: & ego ipfe fentio quam moleftum (it,& omnino plenum fafti.
dij, ad eum modit fubindeliteras,aut in fermonerepetere, autadfcribe.
read ﬁguras.His igitur de cauflis, ufurpatam abalijs rationem demon.
ftrandiperliteras omittendam,& aliam quandam uiam,magis,non mo
d6 huius noftriauthoris tractacioni cofentaneam, fed ad intelligendum
etiam tyronibus planam & expeditam,ingrediendumihi,in his quidem
prioribus fexlibris explicandis duxi. Inqua & illasliterarumambages
remoueo,& qua funt demonftrationibus oftendenda, fuis queeq pro»
prijs appellationibus , utipfe etiam Euclides folet, defigno, Ing eonon
compendium modo me confequi, fed etiam magis uitare ob{curitatis
difficultatis(p incdmodum arbitror :id quod de {ubiuctis exemplis qui.
uis facile intelliget. Nam angulus rectus uel maior in operatione feu figu
ra oblatus,nulla cert¢ appellatione cGuenientiori exprimi poterit,quam
utrectus,ut maior,nonautemangulus ab c, uel y d's uocetur. Inhis
namcp prolixaliterarum inter e collatione res demonftranda opusha.
bet cum priore illanoftrauia & ratione rem nonmodo breuius, fed, ue
ego quidem exiftimo , clarius, per fuamip(ius appellationem defignare
poflim, qua fignificatam rei notionem , abfg ulla longiore collationis
mora,animo auditoris {tatim cum ipfa proprijnominis uoceaffert, An
non etiam apertius abfqs notis literarum ficaliquis loquatur , Angulus
igitur anguftiorad @qualitatem amplioris,per propofitionem 23,augea
tur: uel, dcfcribatura datarecta quadratum, ducatur etiam in eo diame.
ters& eius generis infinitaalia:quam fi cadem literis appofitis reddat ma
- gisimplicata & obfcura,fic proniiciando,Angulusigitur ab c ad xqua

Jitatem anguli d ¢ f,per propofitionem 23,augeatur. Vel, ahayr)piples
wwo ¢l & p ROy tabop Pap y d, nod tweedlilw & B, @ m Aorway
Quid obfecro his ambagibus literarum afolida & eruditademonftra,
tionis explicatione magis eft aliecnum¢ Nam hic primum difcentirecur.
rendumad figuram eft, & inillamultipliciacinter feimplicata literarum
uarietate diu quaerendum,ubifintille ipfacliterarumnote ab ¢, d e §,
& ubihis ipfis defignati anguli. Nec minore curaid quoque quaren.
dum,ubiin quadrato g d literae, & ab hisipfis ducenda linea cuiufmo.
difuturafit. His & confimilibus ambagibus in illa noftra ratione nihil
opus eft,cit{cilicet fingula {uis proprijs nominibus enuncientur. Quod
quidem utin explicando Euclide facerem, non meo tantum iudicio, fed

corum
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eorum quog hortatu adductus fum, quosinhac demandata mihi ab
ampliffimo fcholz Tubingenfis fenatu\z.m&ione docdosfufceperam,
Hi enim huncmodum docendi & fibi pergratum, 8 mihi minus mole.
ftum fore confirmabant. Quibus equidem gratificandumhacin parte
fuit,partim ut huius noftre rationisaliquod periculum in docendis geo
~ metricis faceremus:partim uerd,ne opinione difficultatis eius quam effe
inilla altera ratione quarerentur auditores noftri, prorfusauocarentur
d ftudio Geometriz,quam alioquin hocnoftro tam iniquo literis feculo
nimiuma plerifgnegligifenticbam. At id noftrum confilium difcen.
tibusin hac noftrafcholanon parum profuiffe animaduerti, Nec defue-
runtboni & dodti uiri, quime ad confilium editionis opera noftrzein
hac parte nauata hortarentur:quibus ipfis acquiefcendit duxi, necideo
uidem, ut me propter hancipfam ambitiofe apud eruditos oftétarem:
ed ut rem literarid, & in primis huius honeftiffime difciplinz fftudium,
promea quoqp uirili iuuarem.Hos igitur labores qualefcungg,nobilifli-
mi uiri,domini & Moecenates mei omnibus modis colendi, in commu.
nem omniumftudioforum utilitat€ iam olim fufceptos, atp nuncetiam
Deiauxilio perfectos,in lucem editurus, clariflimo nominis 8 authori.
tatis ueftrgpatrocinio commendatos & defenfos,exire uolui.Nam cum
multa (int,& non uulgarialiberalitatisin me ueftree beneficia,hocetiam
Iaboris & opera noftre patrocinium non grauaté fufcepturos {peraui,
Quod quidem ut pro ueftra uirtute fapientia,8¢in omnes ftudiofoslite
rarum amore, ac ftudio fingulari mihiin hac parte tribuatis, atqg me cla
riflima dignitati ueftrae commendatum habeatis , etiam
atqgetiamrogo. Valete, DateCalend,April.
Anno poft Chriftum natum :
M. D, L.



DE EVELIDE, EX PROTLO.
" DeEudidis com tempore quo uixit, tum libris editis, nemo'eft , quod fcian,
inter ueteres fcriptores, qui plenius tradiderit, quam Proclus Diadochus. Is enim
libro Comentariorum fecundo, fuper primum Euclidis , enumeratis aliquot non
paucis,qui ztate Euclidé pracefliflent, claris Mathematicis, uelutifunt (ut nomi-
Na tantum eori breuiter percurrd) Thales, Ameriftus Stefichori poeta fratet, Py,
thagoras,Anaxagoras (ﬁazommius,Oenopides Chius,’I"heodorus Cyrenzeus,
Hippocrates,Plato, Leodamas Thafius, Architas Tarentinus, Theatetus Athes
niélis,Neoclides, Leon,Eudoxus Cnidius, Amyclas, Menachmus, Denoftratus,

Theudeus Magnes, Cyzicinus Athenienfis, Hermotimus Colophonius,& Phi- -
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RVM ALGEBRAE DESCRIPTIO> VNA

CVM DEMONSTRATIONIBVS GEOMETRICIS,
AVTORE IOANNE SCHEVBELIO,

=1 V v M, utin abfolutis numeris naturali quodam ordine
£ maior fequitur minorem, ita quocg in denominatis
il proportione aliqua ( quorum computationem hoc li-
F| bro explicare inftitui) fieri confentaneum fit: primdm
il oftendam quze uocabula & figna, & quiordo talium
numerorum, deinde qua & cuiufmodi{intregule Al
M| gebra,rationum ualdeartifitiofarum,planum facere,ac
Al quoad eius fieri poteft,breuifsime & perfpicu¢ docere
aggrediar. Porrd harum regulard inuentionem aferi-
— bunt Diophanto Graco fcriptori, qui,utautor eft Re-
giomontanus in prfatione Alphragani,libris tredecim eas deferipfit, atqg ut La.
tiniREI ET CE N §V S,fic Arabesregulasillasuocabulo fuo appellare folent
AL GEB R A §,id quod obiter indicandum erat. |

NVMERLTIO. CAPYT L

| Haracteres uocabulorum feu appellationum, quibus in hisregulis
oyl numerinaturali quodam ordine proportionis denominantur,funt,
2| .20 8> %, 3%, T, 3%, bfy, way. ooty fy, T, 23, &8

A Signaprxterea, -+ & —

CHARACTERVM EXPLICATIO.

§. Primus charaCter,habet appellationem numeri, fic, ut cuicungg numero ap»
polfitusfit, pro fimpliciis habeatur. Vt 4, appofito charactereg, fic, 4 ¢, efferrur
quatuor numeri,hoc eft,quatuor unitates fimplices. Acprzterea; 9,499, 4369,
tredecim,quadraginta nouem,quadringenta & octoginta fex,item ceteti numerd,
unitates {implices {ignificabunt. '

2¢. Secundus ordine character,appellationem habet Radicis uel Rei, fic, ut cuf
numero appofitusfit,hacille appellatione exprimatur. Vt 4 2¢,denotant quatuor
radices uelres.Sic s 2¢,funt & exprimuntur oéto radices. _

" g. Tertius character,appellationem obtinet Cenfus uel Quadrati,fic, utnume-
rus cyifit afcriptus talis character,hacappellatione appelletur. Vit 4 3;exprimun.
tur quatuor cenfus uel quadrati.Sics 7 3, funt octoginta fept€ cenfus uel quadrari.
%.Quartus charaCter, reprzfentat nobis numerii cubicum, {ic,ut numerus hac
notainfignitus, cubi appellationem habeat. V't 4 %, exprimiitur quatuor cubi. Sic
49 %, funt quadraginta nowem cubi. Haud longe fecus exprimendos reliquos
characteres,fi quibus erunt adiunc¥inumeris, cenfendum. Quare eorum tantum
appellationibus,quid nimirum {inguli fignificent,figura quadam reprafentatis, ui
deinde aut ﬁgm'gcatione {ignorum -+~ & — exprefl2, quorum nimirum illud,
Plus & additionemzhoc uerd, Minas & diminutionem {ignificet, quodad nume-
rationis defcriptionem attinet, per hac qua hocloco proponuntur,nunc fatis ma

mifeftum eric,
A Significac
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2, " BREVIS REGVLARVM
' SIGNIFICANT AVTEM CHARACTERES,

¢ quidem, Numerum . 2¢, uero Radicem,
Z, Quadratum , Cubum.
3%, Quadrati de quadrato. f, Surfolidum.
e, Quadratum de cubo,uel contra, Cubum de quadrato
Bfy; - Biffurolidi fignificat. c 3 C
¥¥%, . ~ Quadratum dequadrad quadrato,ucl contra, Quadratum quadratd
- : de quadrato o :
' 4 CR, Cubumdecubo
fy, Quadratum de furfolido,uel contrd, Surfolidum de quadrato,
- Tl Terfurfolidum _
3L, Quadratum quadrati de cubo, uel contra, Cubum quadrati de qua,
- drato.

Quia uerd hx numerorum appellationes in infinitum fefe extendunt,cum ex
multiplicatione(ut que femper cStinuari pofsit) ipfe proueniant, ne imponendis
nominibus tandé infinitio nobis faciat negocid, per numeros naturali ordine po-
fitos,cum & ipfiin infinitam crefcant,{ingulas appellationes nominabimus,fic,ut
primus character.§:Numeri,Secundus uero,2,: Radicis nome habeat. Tertius de
de, 3. qui cif ex multiplicationeradicis in fe producatur, & primo quidem:Prima
quantitas, & Prietiam (yllaba notata,appellctur.  Quartusuerd & quia ex mul
tiplicatione eiufdem radicis cum quadrato,hoceft, cum prima quantitate, fecun.
do producitur :  Se fyllaba notata, Secunda quantitas dicitur.  Sic characier
quintus, 33> quiaexmulti [}!icau’onc radicis cum fecunda quantitate tertio nafci-
aur :  Terfyllaba notata, Tertia etiam quantitas dicitur. Sextus eadem ratione,
fyllaba quar: Quarta. Denigp reliquiomnes,quo ordine {inguli nafctitur,eo et-
am fuz initialis {yllaba numero appecllantur.-

TYPVS QVO HAEC QVAEIAM DICTA SVNT,

fuis figuris ordine depinguntur.

—
¥

oy v o
82 25 =) =
w ¢ Q n s o
£ g3 53 22& §5¢.
E . Q2 -g g-v , -g 8 g : AT - g-a
Radix UdCubus S Surfolidus £ ¢ § Biflurfolidus. s &3
Z ~=  Jz g 8 " du &
9 22 ¥ & yy fy o by ¥y Y
N Ra  Prd. Se, Ter. Quar. Quin, Sex, Sep.
o o ~ W’
g Radix §Secunda § Quarta . Sexta 8
» »° B E-
g ¢
quantitas.
EXEMPLA NVMERATIONVM PROPOs o,
nuntur fic, .
| fy ¥ ¢ 2¢ .
A 44 “+ 1 { “+ 31 { -— 53 { R |
' quar. L pri. LN .,

Exprimitur,uel 44 furfolidi,plus (id et &) n quadrati, plus s numeri,minus o
radices, Vel 44 quartz,plus 11 prima plus ;:numeri,minus s3 radices. Similiter

2 -t-:;{ - -l-,{ -.-431 - ud T
_fex : quar, . ‘fe, ) Pﬂ' L . '

Exprimi

- ———



ALGEBRAE DESCRIPTIO, Py
Exprimitur 2 biffurfolidi,plus 13 furfolidi,plus o cubi,minus 48 quadrati,minus
u radices. Vel 25 fexce,plus 13 quarte,pluss fecide,minus 48 primae,minus u ra-
dices. : o ,
Proinde harumregularum exempla,cttm eodemmodo,quoincommunine.
gociatione alids monetarum,menfurarum & ponderum,atcp etiam quarumlibet
aliarum rerum numeri, enuncientur, his duobus exemplis pofitis, puto iam facile
omne pro pofitum exemplum exprimi pofle,quare de enunciatione iam fatis.

ADDITIO.C4PV T IL

3| Nadditione {cribantur numeri cum fuis characteribys & fignis,non
gl aliter atqp in communi numerorum uel phyficalium minutiarum tra-
224 GQatione fieri confueuit,linea deinde fub ordinibus ducta, omnes uni
us characteris, feu appellationis numeriin unum colligantur. Quod
fihorum fummz tandem,und cum charactere & figno cuiufe,fubli.
nea,eo0 quo maxime colleGtz fintloco,fcripta fuerint, additio peracta erit,

EXEMPLA.
Ter. ra. N Quar. N Pri -
7 +8— g 7 + 35—
- ’ 3 + 9 — 8 4 + nn— ¢
10 -+ 17 — 13 n -+~ 39 — 8

Quod i in uno ordine numerus fuerit, cuius characteri uel appeltationi fimilis
in reliquis ordinibus nonreperitur, ille cum fuo characlere & figno fumma fubli,
peaafcribendus erit.ut,

5 quar. + s ra — 5 N Item o ter.
4 quar. -+ g9 ter. =+ 6 1 8 n !
31 quar. -+~ 9 ter. -+ 14 ra —s N g ter, =+ g ra.
. : Item 4 primis <4 ¢ N
) addendzfunt 3 prim@ — 4 ra.

" ueniunt 7 pri. +~ 9 N — 4 1 —

Quod fiinfignis fuerit aliqua diuerfitas, fic qudd numerorum unius appellatio
nis alter -+ ,alter uero {ign& — habuerit:maioris fuper minorem numeri exceffis

per fubtractionem cognito, is cummaioris numerifigno & chara@ere fub linea,
quemadmodum alia, faibatur, ut, T .
Pﬁb mt ’ P l’i. rao
6— 3 Item 6 + 8
. 4 + 1 4 — 4
10 + 4 10 + 4

PROBA SEV EXAMEN,

—_— “+ 40

. + 23 “+ 48

+ 4% it .
-+ 13§ -+ 43

COMPROBATIO VEL EXAMEN OPERATIONIS
V't nunc comprobetur rec¢ ne an fecus in additione operatum fit, nes
cefle erit ut primo praparetur tabula huic negocio deferuiens, hoc modo. Ac-
cipiatur ad placititin numerus,integer uel fractus, eo deinderadicis loco pofito,ei.
us, l.;g;out quident exemplorum quz comprobari debeant characteres requirunt,

fingulz quantitates ordine defignentuyr,atqg notatis tandem his,una cumradice
polita,tabula, ut fequitur parata erit, , . A TaBV.



4 BREV.IS REGVLARVHM

TABVLA COMPROBATIONIS.
. Iy Lol ﬁ“ " g .
;E 8 ] 5 5 g g g -} & g R
< £ g5 3 3 & g 4
28 £ & = 97 (7} Q&g
2[4 | 8 | 6] 32 64 | 128 | 26 | g
HIEE B iy i | 75 | oiss | eviv [jniﬁ |
st zi[ 437 |1sors] s253% | 18385] |o43stig| 2anisitd [r88is 432

1721 49| 343)240 1637 ] 1176 49 l 823543 ] §7643c¢1 ]40:736071
Et quia tabulaiam eft confe@ta, exemplorum examen, rectenean fecus com.
putatio {it fata,hocmodo cognofcetur. Refoluantur numeri denominatiin fin.
~ gulis ordinibus, fecundum unius numeri ex radicibus pofitis(eius nimirum per
quem probatioinftituitur) quantitates, in numeros abfolutos, fumptis interim &
f)sin fingulis ordinibus,qui propri¢ numeri,nempefimplices, appellantur. Proin.
de quiexadditis proueniunt {implices numeri, in unum tamen prius collect, {i id
colleci, (iue totus is numerus,ei qui ex inferiori,hoc eft ex fumma colligitur,equa
lis fuerit:recte te operatum fcias, at contra{iinequalis : reiterandam efle nimirum
operationem ipfo errore admoneberis. At inhuncmodum, ultimum quidem
per radicem pofitam 2, quod uero exemplum ipfum pracedit, per ; comproba.
tum efle fcias, '

SEQVITVR EXEMPLVM ALIVD. /
» quint. -+ s ter, — 4 ra + s N
2 quint. -+ § quar,— 1 ter. — ufe
4 Quint. + g quar, — 3 ter., — u e 4 Td, - 8 N
Probatur hoc exemplum pera. ty
Numeriordinis
Primi 576 Secundi 344.

Summa 920, Atq totetiam unitates {implices, uel tantus numerus yeniet,ubd
fummafublinea pofita {imilimodo refoluta uerit,
Idem exemplum probawum per

1 1
3 3z
({34
+ 67357 140622}
+ 633 37431
729 4

+ 6125 274313
SVBTRALUCTIO CH«D III

=7 N fubtractiorfe id quod fubtrahitur, fub eo d quo fubtractio fieri de.
;bct,ordinc fcribatur, fubdu®a deindelinea. fingularum in fubarahen.
o ido a{gpdhn’onum numeri a numeris appellationum {imilium, eius 3
NN quo fubtractiofieri debeat, auferatur. Quod {i tandem refidui.und ¢
: == cuiulgp charactere & figno, fublinea fuoloco pofitifuerint, fubura.
Qioperacia erit. Hic tamen maxime refpectus habeatur ﬁgnorﬁm “+ & —. nam
perilla quid fubtrahendiifit,& quid non, quantum deindeillud fic, de quo fubtra
Qio fieri debeat,quantum fueritinitio, & quantum fubtra®ione nunc ei defit, co.

gnolcitur. quz certé omnia nifi animaduertancur : difficilis erit omnis fubtraio,

contra uero:nulla non facilis,{i obferuentur. .
EXEMPLA,
Pri. ra. N Ter. ra,
7 3~ 8 = 14 s -+ ?
$§ 4 § + v s — 4
4 + 3 <+ 7 3 "

Primum

= -

L e - - - - "
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Primum exemplum eft facile, fecundum autem quia in eo non ¢ tettiz
tote & integre,fed ha,quatuor radicibus minus fubtrahendz funt. poftquamigi
turs tertiz integrae & fuperioribus fubtracta fuerint, 4radices refidudreddendz
erunt.Quo fit,ut11,& non gradices,ultra; tertiasinrefiduo confpiciuntut, ut

Ter. pri pri N
‘14 -+ 9 i9 - §
N 12 14 =+ i4

4 —_— 3 _ s - 19
. In his duobus exemplis fuperiorunt memori tiulla difficultas occurret. Nami
cum aliquid totum & integre {ubtrahinon pofsit, nitilominus id quod maximé
poteft, de fummaleft detrahendum. quod reliquum deinde eft, per diminutio-
numi fignum, —, ut communi apprehenditur notione, in debitum ponendum
. et,quod ipfum in priori exemplo cognofcipoteft. Inpofteriori;cum 4 exponi’
debeant,prius uerd s eiufdem appellationis, defumma expofitafint, 21 iam per i

gnum— notandaerunt. ,
Pri. N Pri, N
27— 9 12— 4
8 — 4 8 = $

‘ 4 — L] . 4 -+ 5
In his duobus exemplis,cum in utrogp non s quantitates primz, fedhainuno
quidemminus 4, in altero uerd,minus 9 numeris fubtrahendafint, s primisince.
efubtradtis, refiduis tandem id quod plus zquo fubtra®um eft,iureaccedere de
et. Quare in priori quidem exemplo loco— o,cum 4accedant,tantum — g,int
pofterioriuerd loco—4, cumy accedant, + 5N pofitum eft,

ALIVD EXEMPLVM,
A 1056 primis — 696 fecund.
fubtra. 4032 primx - 10038 fecund.

manent 33 fecundg — 2976 pri.
Proba,fumpto radicisualore
_2 | - 3
— 1344 — 1344 — 9268 — 9288
-+ 8064 -+ 9072
1 — 1344 1 — 9258
— 9403] —18360 J
Velfa&afubtra&tione
C—y344 ’ -~ 9288
' ~— 94ed -—13360
“+ S064 -+ 9072
— 9403 — 9408 —— 18360 ~18360

. Hadtenus qua in fignis animaduertenda, oftendimus.

Quod {i in uno ordine, uel in eo qui fubtrahitur,uel in eo a quo fubtrahitur, -
nwrmerus fuerit,cuius characteri int altero {imilis non reperitur,in fubtrahendo qui
dem numerusille cum fuo charactere,figno tamen oppofito,in altero yerd ordine,
omnia,hoc eft,numerus,character & fignum,fublinea feribantur,

EXEMPLYVAM.
A4 quar. — g radi.
fubtrahantur 2 quar. . 4 9 N
manent a Qquat, — 9 N — 5 13,

A g Alia
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ALIADVO.

8 pri. 4 quar, “+ 8 ra
4 ter. 3 quar. — 3 N
Bpri, — 4 ter, 1 quar -~ § Ia, + g N
i ALIVD EXEMPLVM
Sep, fex.  quin. Ter fe.  primgquan
8 -+ 9 o 11 +qquar,— 4 — 8§ — 4
§ =12 — 9 +1ora.+3—-4--9-—-6N

Jep—slex.+ zoqn.+ 14quar—iora, —1z — 4 + 5 + 6 N

PROBAE NVMERVS,ACRADICIS VALOR,
elto 2

- Ared 894
—f= E

. . -+ T
COMPROBATIO,VEL EXAMEN OPERATIONIS, .

In examine fubtractionis utere tabulainadditione a nobis propofita,contra.
rio tamen ufu,nam quod illic additur, hic fubtrahitur. Necefle igitur,ut quantum
fuerit numerorum fubtrahendi,fecundum fuorum characterum appellationemre
folutone fa@a, tantundem de alterius ordinis numeris, eodem modo refolutis,
fubtrahatur. Quod fitandem quod relinquitur refidui numeri fub linea folutiond
refponderit,utin hocultimo praemiffo exemplo apparet, non eft quod te halluci.
natum fuifle fubtractione exiftimes. :

Idem ultimum exemplum examinatum, radicisualore
exiftente 3L
Singulorum characteram numeri, pro ualore radicis pofite foluti,funt,in ordi-

( quidema quo fubtrahitur, LT — 5%
\
ne ¢ fubtrahendo uero | -+ 32878 — 9z
L refiduo deinde + 689 — 33
- hoceft,
— 467
SG1
4738 + o 36
4672
— &561
+ 3 66 . N

Poteftproba fubtiliori etiam modo inftitui,fjs nimirum , qui poftillud,que di
citur, Hoceft, ponuntur,numeris neglectis. Sed per hanciam fatis.

MV LTIPLICLTIO. Ceg?. IIII

= Nmultiplicatione,{criptis ordinibus,linea item fub 1js du®a,ut folet,
241 multiplicentur numieri fingulorum characterum fuperioris, cumfin.
x o gulis characterum numeris ordinis inferioris,atq productis pofthac
t ingulis legitimé in unum colledtis, {i cuigp producto tandem fuus
=—=< proprius character & fignum, quz fic multiplicando fortiunturnu.
meri,ad{cripta fint, multiplicatio peracta erit. In hacautem numerorum colleio,
neanimaduertendum eft,qualem characterem, qualeitem fignum, quilibet pro.
ductus numerus fortiatur. Quantumigitur ad characterem pertinet,hoc eft,ut fcia
tur,qui charater fit afcribendus procreato exmultiplicatione numero, ex hacfub
iectatabula intelligi poterit, ' : -

. | ) §

TABVa-



ALGEBRAE-D'ESCRIPTYIO. s
- TABVLA'MVLTIPLICATI ONIS,Q-VANTVHM . -
: ad charalteres. ,
S °|'|"l3-417,:6AL7 8[9’10'“,
—[NJRa.|Pri. | Secun.[Ter. [Quar. [ Quin. |Sex.| Sep. [Octa, [No.|De:]
cima &cz. quanti, - o

LRy —

COMPOSITIO TABVLAE. -
Scribantur characteres {inguli ordine quo ipfi prouentunt 8 numerantur fi¢
e character N. primus, locum primi:Radix uerd character fecundus, fecundiim:
reliqui deinde omnes naturali ordine fualoca occupent.Stiper primo deinde cha.
ractere, N fcilicet,figura nihili o pofita, reliquis omnibus naturalinumerorym or.
dine, ab unitate incipiendo,fignatis, tabula confecta erit, cuius ufus calis eft,

' VSVS TABVLAE. S
Inmultiplicatione,dudbus duorum chara@erum numeris inter fe multiplica.
tur, qui {uper horum numerorum chara@eribusin preferipta tabulareperiuntur
numeri, hifimul aggregati,fumma fuacharacterem productiin tabula oftendent, -
Porro quodad {igna + & — attinet, qualefcilicet unicuigp produco firadno.
tandum,communtis notitia atp intelligentia, ex féquentium exeniplorum defcri.
ptione,expeditam nobis & promptam rationem fuppeditabit, -
- SEQVVNT VR EXEMPLA. '

- s pri g N - 9 fe. . 29 quar,
4 N - ¢ N 8 ra, : 9 guar.
32 Pri, ’ 64 Iq ) - 73 ter. . 261 O.

Initium ordinis numerorum [emper reprafentare
plus admonendus eft lecor.

ALIA EXEMPLA,

- g pi. + o N g pri. » o N
; 7 pri. + 4 N - 8 pri. s N
32 pri, + 36 N : 72 pri. 4= 81 N

§6 ter. - 6§ pri. 64 ter. - 72 pri '
g6 ter. 4+ 95 pri. 4+ 36 N 64 ter. + 14 4 prl. - @ N
.. In his duobus exemplis nulla eft difficultas, in ytrogs enim omnes fuperioris
«cum omnibus numeris ordinis inferioris multiplicandi funt, Quareficut fignym
"-+-ad dmiies,tam multiplicandi quam etiam multiplicantis ordinis , numeros eft
politd,itaetiam {inguli ex multiplicatione productinumeri ex ¢gquo eodem figno
<+ notentur, Hinc regulam colligunt in Algebricis exercitai, %luc‘:d-*- cum -

gultipljcatum, s producat,queeftnotanda, - . .
. -ADHVC ALIA EXEMPLA) = ,

7 pr. + 4 ra
’ 9 ra. >
e -7 e e+ 36 pri, o

ALIA EXEMPL A,

3 pr{o . - 4 ra. . ) 9 rd,
* ’ o .9 m' . "‘ + guﬂ' _ 4 ra.
63 fe. — 36 ‘pri, T - 63 fe. — 36 pri.

r~ Primitexemplum éft facile, i iti €0 tam 4 primze quantitates quam 4radices,
eum p radicibusinmltiplicari debeant. Secundi aut€, & tertfj exemploriiratio, ¢
fle paul§inuolutiotsexplicanda communi quadam(quauerfatur in huiufmodire-
bus)notitia efleuidetyr, Infecundo, 7 primz folidg acintegre cum g radicibus,in

oli{ ¢ v temo,
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tertio, 9 radices cumyitidem integris primis multiplicencur : hz tamenintegre cf
non fint,fed quandam decefsionem perpeflg fintprivatiuo figno —,necefle eft,ut
in multiplicatione tantum decedat, quantum non legitime accefﬁt, priori fummae
rocreatz ex multiplicatione: atqg hic quidem , quantum ¢ radices cum 4 radici-
Eus:ﬂh’c uerd, 4 radices cum o radicibus multiplicatg producunt,id quod per fignd
diminutionis— fieri debet,fic,— 3 6 pri.— 3 ¢ pri. Ex quoratio intelligi po-
teft, propter quam,{imultiplicetur + cum=—, uel contrd— cum -+ :non p!u:s,fed
minus producatur,quod & ipfum regula quadam propofucruntin Algebricis ex-
excitati,quz eft notanda,

ALIVD Exs';wpr. VM.

i — N s 8 3
8’ :ri. . : N cum 3 s ;ptgdm
— 66 8
64 ter, — 72 pri. . P4 " ?
— qa pri. += s N '?:

64 ter. —144pri. - s N . 14668 9

Quomodo s prima cum s pri. ut totum curn toto multiplicard debet, iterm
quomodo s prima —g IN. cum 8 primis, Poftremo s prima etiam cums pri-
mis —9 N, fuprd oftendimus. At uero cum in hoc exemlomultiplicandira.
tio minus fit perfpicua, eam explanare obiter hoc loco uolui, ut intelligatar
fcilicet caulla etiam,propter quam ,figno — notatis numeris, non minus,fed plus
procreetur , hoc quod diverfum quid , quam in fuperioribus hactenus eft habi-
‘tum, effe folet. Multiplicentur igitur s prima — ¢ N.ut dictum eft,cum s primis, &
producentur ¢ 4 ter. —3z pri. Sed quianon cums primis integris,uerum ciiijs,
deractione,g N.imminutis,multiplicatio inftitui debet,plus quam par erat,priore
multiplicatione eft procreatum,quare ut conueniens producatur numerus,ratio-
nedeteCtusinmuldplicante, s prima nouies ex hocproducio fubtrahendzx erunt.
Atquirurfum,cum non s prima,fed hx minus ¢ N. multiplicari debeant, 9 N rur-
fus nouies addenda funt. quod tumfit, quando minus muldplicatur perminus (id

uod tertid ratione fignorum, + & — in multiplicatione obferuari debet) Quo
gcmum reddito,uerus productus numerus apparebit.

Tribus igiturregulis his fupra propofitis,omnis multiplicatio,ratione quidem
fignorum -+ & — abfoluitur: quatamen, quia prima & ultima coincidunt,ad
duasregulasreducipoflunt, '

Prima.

Sifuerint eadem figna multiplicantis & muitiplicanda quantitatis,procreatus
exmultiplicatione numerus notatur figno affirmativo -+,

Secunda.’

Sifuerint figna diuerfa:notatur productus cxmuldpﬁaﬁonc numerus figno
privativo uel negativo —

POTEST ETIAM ALITER HVIVS EXEMPLI PRAECE.
dentis multiplicatio infticui,

Multiplicentur primo g pri. — 9 N cum s primis una, poftea etfam cum
» N altera quantitate. Subtrahacur deinde, per caput praecedens, pofterius produ.
¢tum d priori, X relinquetur yerus ex multiplicatione productus numerus, utfe,
quiture - : S

R

s prly

e
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8 pri. o N s pl. — 9 N
cum 8 pri. cum o N
64 ter, — 72 pri, . 73 pri. — N
Productorum fubtra®io,
. : 64 ter, — 2 pri,
7r  pri. — 8

64 ter = 144 pri, -+ g N

SEQVITVR HVIVS REI EXEMPLVYM IN NVMBEs
ris rationalibus, ) '

7 — 6, hoceft ««
am 9 —— 4 am ¢ ,
193 — 54 )

— 68 + 124

53 — 12 + 14 |
hoceft, ¢5. Ectantum etiam funt 11. quinquies, uel unde»

cies quing, ut quidem multiplicatione patet,
quoderat oftendendum,
ALIVD MVLTIPLICATIONIS EXEMPLVM.
o pri. +~ 8 N — 3 ra.
v fe. — 4 ter.— 3 pri
63 quar, -+ ¢6 fe. — a1 ter.
~36 qn.— 32 ter. -~ 12 (uar
— orter. — 64 pri. -+ 24 fe.
75 quar.-- go fe. — 36 qui, — s2z5 ter. ~— 64 prf
PROBAE NVMERVS AC RADICIS VALOR.

fic § , ’
e 8 _
L4
s _ 4 %T
— Er 39
- f 57T <

Poteft etiam,, cum iam ftiatur, quale{ignum cuiufs produQo it afcrl,
bendum,multiplicatio ad uulgarem modum fic inftitui.
B 9 pric. +~ 8 N — 3 ra.
- \ 7 le. ~— 4 ter.— 8 pri
— 72 tef. — 64 Pri. 4+ 24 fe.
— 36 quin, — 32 ter. o 12 quar.
63 quar. + 56 fe. — u ter.
75 quar. 4 go fe. — 36 quin.— 125 (cr, — 64 prl.
PROBAE NVMERVS ACRADICIS VALO R

fit 3 3
- 40 .

— 1520

COMPROBATIO VEL EXAMEN OPERATIONIS.
Proba hic non aliter inftituitur atqp in fuperioribus, nempe perrefolutionem
denominatorum numerorum. Nec dfuperiori differt, nifi qudd hic numerus als.
folutus unus cum altero muldiplicetur, citillic fimul additi,uel unus ab alterofub.
‘eractus fit. Tabulaigitur,quam inadditione praefcripfimus, huc etiam affumenda

erit, & ad multiplicationis refolutionem adhibenda.
B Divifio
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DIVISIO. CuaP. V.
7|1 numeri diuidendi character femper maior effet chara&terefui diui.
¥ | foris,uno item charactere diuifor ipfe fignaretur, fimplicifsima & fa.
A, a3 cillima effet omnis diuifio. Etenim numero uel numeris dividendd
2D 41| fingulis in numerum diuiforis diuifis,characteris deinde diuiforis nu
=) mero (quo fcilicet in multiplicationis tabulafignatur) a numeto, uel
numeris characterii diuidédifingulis fubtracto, diuifio utigs peracta effet. Diuifio
enim fic per exeuntes:ipfos numeros,fubtractio uerd numerorit,quibus fignantur
in tabula characteres, ubi refiduus, uel refidui numerifinguli in tabulam multipli.
cationis mifli fuerine: horum numerorii denominationes feu characteres offeret.
In fignis porrd nulla fic plane mutatio. Quz enim {igna habet ipfediuiden.
dus,illa eadem etiam in exeunte ponuntur.
EXEMPLA SVNT.

" Diuidantur 9 ra. (exe, 3 ra Item 10 fe. (exe, 53 N
in 3 N in 3 fe,
ALIAEXEMPLA
s ra, in 9 ra ‘ “Item 1efe. in  ama
exeunt £ N exeunt 3} pri.

ADHVC ALIA
o pri. +4ra. in 3ra. Item 1 tor — n2pri in 4ra
exeunt 3 ra -+ 1: N exeunt 4lfe. — 3 ra,

Sed quianonrard contingit, quod diuiforis character maior quam diuidendid
character {it, pluribus etiam characeribus quam uno,{ignetur. Alia ratione igitus
numerus qui proponitur,dividendus erit. Nam tum diuifor numerus diuidendo
fubfcribi,acuirgulainterponiatgginterducioportet,

Vtdiuidereuolens, s quar.  in 2 pri. — 4 N
Ittm 8 prio o— 9 1a. m 4 ra, - 3 .

Diuifores fuis diuidendis tantum, ut praecipitur,{ubfcribat:acuirgulis deinde

{nteriectis,divifionem abfolutam eflefciat.

EXEMPLA.
§.§ Diuifor gg Diuifor
$ quar. in 2 pri, — 4 N Item spri.:,ra. in 4nn+3N
Exiens Exfens
8 quar 8 pri, — 9 ra,
spri, — 4 N 412, += 3 N
. ALIA EXEMPLA.
9 Ninsn, 8 ra, in 4 pri,
exeunt 2D exene 312 ud —
1 ra, 4 pri. 1 ra.

Afterriautem huc necefle eft tabulam, in multiplicatione,pro chara®eribus
productorum habendis, expofitam. Nam quemadmodum inmultiplicatione,
numeri characterum eorum quiinter fe multiplicantur, pro characteribus produ.
¢t orumhabendis, addendi: fic in diuifione iam, ut habeatur chara®er exeuntis
unius,diuiforis {cilicet character de numero charaCteris ipfius diuidendifubtrahi
deber, Perrefiduum enim numerum ftatim, in tabulailla,exeuntis chara@erma-
nifeftabitur:cum is nimirum fit,cui eft numerus refiduus fupra pofitys. Ethacde
integris hactenus pro inftitytonoftro fatis nos dixiffe opinor,

Sequuntur
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SEQVVNTVR REGVLAE QVAS OB-
- SERVARIIN FRACTIONIBVS
' oportet,

ENVNCIATIO CaP. I

Vantum ad enunciationem frattionum feu minutiarum, nulla eft
¥ hic difficultas, cum hx non aliter atp in communi minutiarum tra-
¥ tatione enuncientur, nifi quod etiam uocabula feu characteres
fuis appellatiomibus efferantur, 8 horum quidem primaurs, fi dpo fue-
L rint, numeratorem : alter deinde, ipfum denominatorem fequatur,
odli unys tantum fuerit minutiz character,ad minutiz numeratorem illum

’» . » N. . . ’
pertiriere fcias. Vi minutia 2 enunciatur, tres numeri diuifi in o&o radi.

ces. Item 3 pri. fintfeptem primz diuifz in 9. Similimodo alias mingtias om-
nes efferri oportet, '

ADDITIO ET SV BT RuCTIO.
Capue 1L

=== Ro additione,addanturfractiones,prout communis earum traQatio
25 \i| requirit. Quideinde characteres numeratoris & denominatoris col.
P44 leCtzminutiz {int, oftendet tabula in multiplicatione deintegris ex.
g pofita, Idem ufuruenit etiaminfubtractione, in qua itidem unami.
==l nutia de aliafubtracta, charatteres refidux minutiz tabula integro-
rum fupra propofita offeret. -

EXEMPLA ADDITIONIS,

-

3t pri. 1w pri. +~ 14 12

. 1§ pri. 16 pri 15 pri. 14 ra

s & ad 4 ra. Item £ pr._ad Z ra
"4 12 "5 pri. S - 8 N 7

20 fe,

ALIVD EXEMPL VM
"4 N ad - 43 N. uen _1gz- pri. + 56 12
m—————

7 prie 32 ra, —3 pri. - 84 e, — a0 ter,
- | ADHVC ALIVD.
¢.N . ad 1 pri.. ue, s pri. v 4 N
s
- ~ ALIVD. |
) 2. 4 8 pril. ad 21 ter, —spri. e 2w ter. 4 9 1 — € pri.
" 36 fe. , 36 fe, 36 fe.

Vel in mihimis,quantum ad numeros & chara@eres;ueniunt,
g fee 4+ 3 N — 2 mna _

8 pre B 3 Exempla
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13- .
EXEMPLA SsVBTRACTIONIS.
15 quar. ) 14 ra,
16__quar. T3 quaft, | 1w pri. 15 pri. -+~ 14 ra,
4 ra, 31 1. _S5 . 15 pri. == 14 [
5 _pri. de. 20 ter, Jtem —g pri. de 18 N
20 q.mn. . o _ s I3 u )
o - Velinminimis, &cz. ,
3 N 7
4 ra. b 4 b
ALIVD EXE MPLVM.
a N ___ g vz;zra--'-mN'dde 4 N
“az ra. — 3 pri. ) 84 prii— 2 fe. U pri.
‘ Sunt duz fubtractiones, manentautem, ratione quidem prioris
6oz ra. + 3 13 {e. — 2976 pri. pofte. 576 ra, — 430 pri.
63 qr. =+ 1008 le. — goq ter. yero  s4 le. — 21 tex,
' I:\lfclmamctran’cmcpu’on’s ‘
6 — 104 712, , ‘
sa pi— n fe. ,'_Iquo_d groban gotd!.. '
OPERATIO SVBTRACTIONIS PRIORIS. \
] 61z 1a. 4+ 32 fe. — 2976 pri.
. 4033 Pr. — ioes fe. 10§6 pri. ~+ 69 12 T3 — 6956 fe.
43 N 232 ra. + 6 N
. de - —
13 1a. — 3 pri 84 pri. — 21 fe.
. 63 quar. + o0 fe. — so4 ter. :
Pofterioris fubtractionis calculus quia eft facilis,ideo etiams
relinquitur.
ALIVD EXEMPLVM. . _ . _ ‘
s pri. +~ 4 ra de o fe. ma, 8 quin. — 64 ter. <4~ 16 pri,
9 f_e - .- g pri.—4ra. 72 quar. = 3¢ ter,

----- . ADHVC AL'VD. . )
g pri + 8 ra 0 ufe + i6pi, s 0w fe. 4 5.

pri
2 fe. *‘u"'t’N..'_' _ atle— 6 N - T a fe. — ?pﬂ
MVLTIPLIC4TIO ET DIVISIO.
- Gaput II1. ‘

i) Ro"mu_ltr‘plicationc, multiplicenturnumerd, numeratores feilicet &
% denominatores, prout in communi tractatione id fieri folet inter fe:
-4 productorum deinde characteres, quem quifcp fortiatur, dabit ta.
5 bula fuperius prohacre expofita. Idem fitetiamin diuifione,ubijei.
S-duirs® dem yna minutly inaliam pﬁma,utmoﬁgeﬁ,diulfa,numéommcx,
cuntium characteresex fuperioribus petendi erunt.
EXEMPLA MVLTIPLICATIONI.S
ra, s N .6 pri. + g N

pri, "0 T - doem 9 1a.

16 ra. ' ‘35 pri. o 26
grodu. Taph. pro. ——L;—N—\
. ALIVD EXEMPLVM. .
zfe. —spri.’ ' 4ter. a5 ra

A 3 o+ 4N 7 fe. —3 pri

]-2

ra.

-

2h

prody

I
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4 ter, - ¢ ra,’

producuntur 3 12+ 4N
ADHVC ALIVD.

a8 fex, 4-- 35 ter. — 31 quin. — 4o fe,

15 ter, — 4 fe. — 32 pri o
. ALIVD.
Ty ter. + N qym 2t — u N
8 pri. : 8 pri,
a9 fep. — 144 N
produ. 64 ter,

‘ ADHVC ALIA.
P ‘- zpri.+sr. . _4n ’
2P g 4ra.s— NiItem A

8 ter s 16. — lﬂoN
o Y fec—14 pric 32 pri, — ago_ter. — 292 fe,
produ. 3 ter. - PO a5 quar. — 6o pri,

Eft huius fecund multiplicationis duplex operatio. Vna quidem,yt ante mul-
tiplicationem, — s N inmultiplicante,ad éandem cum 4 radicibus reducantur de
nomination¢. Etit¢p am multiplicationis huius modus, qui eft fuperiorum exem
ploris. Altera uerd,ut ficut dug funt ih multiplicante diuerfe inter fe quantitates, fic
etiam dug inftituantur multiplicationes; Vna quidem cumf'i% ; altera deinde ci#
—s N, & quodfeciido producetur,id d priorifubtrahatur,& refiduim produ®z
exmultiplicatione minutiam manifeftabit:id quod quivis ex communinotjtiade
prehenderepotet. . L

Cl EXEMPLA DIVISIONIS,
2 N

uel cont 3R 2
Tt g prh T 3 ra.

o

N 8 ra

Digidan,~> L

WAL i pri.

exeuntin minimis 2 N, exit 13 N
ALIVD EXEMPLVM.

s fe. -+ 320 ra. L spri. - 8§ N
_y digidanturin —L—s 1
. exeaunt 45 fe. 4+ 6o ra.
R ‘ 24 pri. += 32 N
ALIVD EXEMPLVM,
ft. I tl'. Py ‘-\ rf,
z AP jn ZPE e s — s N

' t“. .‘l_tCl'.\
Sic fe. — ti,
Z i'tcr.!4~‘.).. in 4 ra—s N
v fe, — 14 pri. focelt v {e uelmm imis s N
exe. “gqr. — 16 ter. _ "OCCH Tter, inimis —g—py

REGY L4 PROPORTIONF.M.

Regulam de proportionibus, qua nunc re@o ordinefequi deberet,cum qui.
uis partim ex communi ipfius defcriptione, partim exfjs quz hactenusfunt come
morata,quomodo hacin integris atqpetid infractionib. tractari debeat, facile co-

gnofcat:Lectori fatis me facturii uno duntaxatatep altero exemplo fum cg)x’natus.
o S B ; xempla
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EXEMPLA AVTEM SVYNT
huiufmodi, '

Primum, - é N alicuiusreiualent 3 primisaureo.
rum, - quanti 7 ra. + s pri. eiufdemrei

: fe. .
Facit 7 1 341-\11 ter

Secun. 6 ra. ualent ¢ pri. aureorum,quantum emi-
wr 4 fe.  — 2 ra aw

3pr{..-—4N

Facit

3 N
Tertium, 3 ra. + 4 Nualents fe. + 4 pri
quanti = g ter, — 4 ra,

Facit 64 fex. -+ 32 quin. — 32 ter, — 16 fc,
3ra, -+ 4N

Velquantumemitur 8 ter, — 4 ra, aure,
Fadit 6ter. +8 fee—3ra. — 4N
2 pri. 4+ 1 I

HVIVS EXEMPLI EXAMEN,
Quuantitates proportionales, quantum ad partem priorem,

Prima, fecunda, tertia uarta,
3 ra, +4.N,‘f¢- + 4Pﬁ°, 'tero—;ﬂoj"4‘?
3 I1a

RESOLVTAB SECVNDVM VALORES QVANTITATVM
96G oo

z) % 8o 1zo 965

ex.-;-&cq




ALGEBRAE DESCRIPTIO, 3
Qurantitates proportionales,quantum ad partem pofteriorem.

Prima, fecunda, tertia, quarta,
lre.-g.‘.pﬂ., 3!‘1.-{- 4 N ? Btel'.—-q.l‘l.,‘tﬂ’. +8re.&cz_.
3 pry

RESOLVTAB SECVNDVM VALOKES QVANTITATVA.

1Z00

PROBATIO SEVYEXAMEN,

Probantur huius regule exempla per numeritloco radicis proarbitrio fumptft,
fi per cius quantitates,{ingulz propofiti exempli quantitates folutx fuerine. Hoe
autem apparet inexemplo praemiflo ultimo, cuius quidem numeros characterum
fingulos,primo per numerum binarium, fecundo deinde per tertiam unitatis par-
eem folutos fuifle uides,

SIMILI MODO BT IN FRACTIONIBVS EXEMPLA

proponi poffunt, N

(N

2 ra, malent$, quant §fe. Facit «";_s-_p?i.
alenct P quan, 2 N Facit ;5 0
j}n.u mt,%r quan, 3 acit ;S =

NVNC DE LAEQ¥ ATIONIBVS,

QVAB IN SOLVENDIS EXEMPLIS,MVLTI-
fariam fefe offerunt, dicendum erit,

=81 Equatio,uthocloco fumitur , prout etiamipfius vocabulitrvusin.

Xea= dicat,eft,ubi duze res uel quantitates inter fe zequales effe profcrun.

Eid el tur. Ec quoniam per has Algebraregulas obfcura numerorum ex-

.2 WEl plicantur 2nigmata, quz quidem ubi fecundum conditiones fuas
smsed] 2tp hypothefes, per has regulas examinara fuerint,accidit tandem,
utaliquot quancicates,una ci fuisnumeris, incer fe xquentur, Qua quamir:;;mp
. collatio
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coltatio, cum prima fronte obfcura & minus perfpicua appareat,ut planius, & cla.
rioribus uerbis,tanquam ob oculos,ponatur, necefle erit.

Proinde mulca licet {int zquationes ac infinitz quodammodo, cum diverfa
propofitorum xenigmatum fupputationes fubinde aliam atgs aliam poftulent,trés
nihilominus tamen ex his, priores atqp etiam praecipuas (cum quod noftra tracta-
tio non plures requirat,tum etiam quod tribus ijs perceptis ac cognitis,facilereli-
quas etiam conftituere, & ijs comode uti quifpiam pofsit) in prafentia ordine de-
fcribemus. EST ITAQVE PRIMA AEQVATIO inquaunius quantitatis
uel charaGterisnumerus unius characteris numero @quatur. SECVNDA VE.
RO ET TERTIA AEQVATIONE § funt, ubitribus characteribus confi-

natis numeris.ilfic quid€ nacuraljeorirordine, hic uero iam uno, iam duobus uel
pluribus,obferuato ordine interrupto,omifsis characteribus,numeri duorum uni,
uel contra, unius characteris numerus duobus ¢quatur. Etde his tribus nunc dein
ceps ordine dicemus,& primo quidem de procetlu ¢quationis primz.

AEQYV 24TIO PRIMA.

== Rimazquatio eft,ubi dux quantitates ucl duo numeri,diverfis cha.

;;‘1; i racteubus fignati, inter e 2quales efle proferuntur . Diuiditur in
t—i/ﬁ:} hac,utregula dc proportidibus precipit,minoris uel debilioris chara

“eris numerus.in numerit charaéteris maioris feu potentioris, Quia
ez aur€ numerus exiens modo ipfius radicis, modo quantitatis cuiufdd
ualorem exprimit,ubi radicis ualoré expreflerit, quaftionitii ftatim fatisfacid erit,
atq omnia peracta. Quod i fueritualor cuiufda quiatitatis,numeri exeuntis radix
snucftiganda, atq perinucftigatam iliam tandem queftionirefpondendum erit.
Huius autem xquarionis demontratio & fundamentum eftipfa de Proportioni.
busregula, Radicum deinde inuentionis traciatio, ut que ambo in communi nu-

merorum fupputatione plerum demontftrarifolent.

SEQVVNTVREXEMPLA,

8 radices 16 N. 2
9 prima 13ra.  quot unitatibus equatur 2
6 fecundxe  ®QUANMUT . ori,  unaradix.  Facit 4
4 quintxe 1 quar, 3
quantitates.
" Hxcnuncperrefolutionem examinari poterunt,
. : ALIA EXEMPLA.
8 primz 5 N | a
9 fe.  xquantur 36 ra. Facit unaradix 2
6 ter. . 384 ra, 4
4 fex, - ' 108 ter. 3
ADHVC ALIA
81 pri, 34 N . 3
ol fe. @quantur 33 ra, Facitunaradix 2
‘% ter. 432 ra. 4
4% fexta. 16 ter 3
Sic alia huiys 2quationis exempla preeferibi poffimt atg folui
' etiam, ut prxcipitur.

Sequunnn

— e s — o ——— —
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SEQVNTVR NVNC QVAED A M

AENIGMATA SEV QVAESTIONE S,QVORVM
folutiones tandem hanc primam aquationem requirunt.

Primum.  Inueniendus eft numerus, 2 quo primo eiust, derefi
duo deinde # fubtra&is, 13tandem, uel27maneant, -

Facit 282 uel 6o

PRO HVIVS ATQ.VE ETIAM OMNIVM SEQ.VEN,
tium,acaliorum qua forte proponi poflunt, exemplorum
tractatione,fequitur Canon quidam generalis.

In omnibus exemplis qua per has Algebra regulas folui debent, g xefdrovs
“Toco eiues‘%ui quzftioni fatisfacere debeat numeri,Radix feuuna res,tanquamali.
quidid efle dz&_uo queeritur {ignificans,ponenda cft:ea deinde,ac i uerus folutio.
nis numerus eflet, fecundum exempﬁ' hypothefes examinata, in fine tandemid
quod uenire debeat, numerus fcilicet qu:c‘fh'om's uerus,, fefe offeret, quare duo
zqualiainter fe. Sed quia hocquod ultimo uenit , cum propterinufitatos huius

regulz characteres quibus exprimitur, non tam perfpicuum {it, ut prompte intel- -

ligi pofsit,ulteriori operatione opus erit, qu nimirum per diuerfos operationum
canones abfoluftur, Cuiusrei exemplum efto tale.

Quis eft numerus, cuius una tertia quater fumpta, u faciat?

. Hocexemplum talem habet fupputationem. Loconumeri, ut diGum eft, cu.
ius yna tertia, & reliqua,ponatur radix. Etquia exemplum habet, cuius una ter.
tia quater fumpta,ufaciat, deradice pofita unatertia acci pienda,atgaccepta,mox
ea quater fumenda erit. Veniuntautem fic % ra. qua cum ex hypothefi s1 effe de.
beant, erit unum alteri ®quale,ex quo dicta eft xquatio . Caditautem in 2quatio.
nemillam quz iam defcriptad nobis eft, Numerusigitur characteris debilioris in
numerum {ignificantioris diuidendus,ac per exeuntem tandem quzftioni refpon
dendum erit. Veniuntautem 3}, numerus de quo querebatur. Quod nunc exami.
nari poteft in hunc modum, ,

EXEMPLI EXAMEN.
Numerus ille de quo quaftio erat,funt s} . Et quia eius unatertia, 23 fcilicec
quater fumpta, u faciunt, operatio bona eft, uerus etiam numerus inuentus,

PROCESSV IGITVR NVYNC,QVI GENERALITER
in omnibus exemplis feruari debet, preemiflo, primo politi exempli

| operatioficfe habebit.

Ponatut numerum illum de quo quaeritur,effe 1. ra. cujusnunc 4,
nimirum 1. ra. fubtracta
manent 2, ra. atpdehis tandem

3 eius, quzfunt ;2 ra.fuberadtis
manent 7o Ia.
13 uel 2y N zquales,

Factaigitur diuifione,ut preeceptum eft, debilioris characteris numeriin mr.
merum characteris {ignificantioris, ueniunt radicum ualores ut pofitifunt, 2 §
fcilicetrefpectuis, 6odeinderefpectunumeri 27, Quod nunc quidem de utrog

robari fey examinari poterit,
P d C Exemplum
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28
EXEMPLYVM SECVND VM.

Diuidantur 4ointres partesfecundumrationem Subfuperbipartien,

tem tertias continuatas.
Facit 735 1233 2033
OPERATIO,
Efto 1 ra. prima
- quare 1% ra. fecunda
ac 2Z ra. deinde, tertia pars enunt.
~ Summa igitur s4ra,  xquales 40, N

POTEST OPERATIO FTIAM INSTITVI, INCIPIENDO A* NVMEs
rofeu parte proportionali media,uel ultima etiam,{i placeat,

ut fequitur,
Prima } ra s ra
Secunda 1 ra v $ n,
Tertiapars 1} ra. 1 ra.
Summa 3,312 uel 1% ra, xqua, 40 N .
“Tertium, Diuidantur 4o intres partes,

Vtcum has, primam quidem in 4, fecundam uerd in 5, ac tertiam de-
inde in 6 diuifero, exeuntes numeri in Subfuperbipartiente tertias ratio-
ne continuentur, . .

.
7

[

14 “ ’
Facie P2rtes quidem st un¥ 22
. nunreriuerdrationis 11y  23$ 3117 ,
Vel,utcum has, primam quidem per 4 ,fecundam uero per 5, acters

tiam deinde per ¢ multiplicauero,producti numeri in Subfuperbipar/
tiente tertias,feu fi mauelis, in Duplaratione continuentur, (

Facit quantum ad ratio”

; partes quidem - 9:53 12 173 .
o 4
numeriuerora. 6. g
nem ora 38T 63;1—} lcsﬁ—}
2 ) partesquidem 252f 102 433
1 { S
( numeriuero ra. 1025 $1:3 252% -
OPERATIO EXEMPLI QVANTVM AD DIVISIONEM.
Diuifionis  Rationis Diuifionis ~ Rationis partes
Prima 112 lra, $ ’
. L 55 1a. 35 12
L
Secunda 2.ira. —r., uweld 1 ra 5 ra,
, 1 A3
Ter.pars. 4% ra, 2fra, 1 ra. 1 ra.
T ;)
7% ra. uel 132 ra. Aequales 4o N. &ez,

OPERATIO EXEMPLIQVANTVM AD MVLTIPLICATIONEM,
' Ratio

[P ¥

LR =2
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Ratio % Ratio 12
Prima 1 4 1
Secun. 1} ra. 6% ra. % ra, 2 12,
Ter.pars 12} n} 3 3
, Et uenijune
455 ra. 2qua. 40 N, uel 1$3ra. zqua. 4 N.

4. Groflusualetionummulis, 24 uerd grofsi florinum conftituunt,
Aliquis nuncflorinum permucans,tot pro ¢o groflos,, quot nummaulos
cupiens, quzritur quantum utriufg recipiat,

Facit, utrimf{qs recipict 8 habebit 212

OPERATIO.
Vnaradixgrofs. & 1 ra. num. &ce.
Veniunt, facta operatione, 1 ra. z=qua, 24 N,
s. Eftarea quzedam quadrangularis,continens inf{uperficie ssg areolas,
inter fe & toti fimiles, Quiaautem huiusarexlongitudo adlatitudic
nem eft,ut4ad 3: quantaipfiuslongitudo,laticudo item fie,quaritur,
Facitlongitudo quidem 23, latitudo uerd 21

OPERATIO,

Longitudo 1 ra, uel 1} ra,
Latitudo 3 r. ‘ 1 ra. e,
" ueniunt 7 pri. uel 1} pri. @xqua. ¢33 N.,

6. Duxin caftris fuo fub imperio habet aliquotmille milites. Quoniam
autem exercitum quadrata figura tantg am ;! :udinis,quanta fieri pofsit,
inftruere conatur,prima’cp inttructione {Hecie quadrata perfecta,refidui
manent 284 milites:qudd fi in [ingulos ordines unum duntaxat militem
adieciflet, tum ei 25ad abfoluendam quadratam aciens defuiffent. Quze.
ritur igitur,quotfubfe duxille milites habuerit, |

Facit 24 mille milites,
OPERATIO,
1 ra. r ra. 1 N
v pri. 1pri 4+ 2 ra. +1 N
<+ 234 N —_ ag
1 pri. 4= 264 N xquales , prii 4~ z2ra. — 24 N.

ADMONITI1O,

Hic, licet duorum charaterum numeri, tribus trium characerum numeris

sequentur, fed quia characteres in diuerfis ordinibus unius funtappellationis , per

illas duas communes notitias, quarumuna curi e efi: Si 2equalibus @qualiaad.

fjciantur,quod 8 tota 2qualiafint. alteraucro: 3iab xqualibus 2qualia auferan.

tur, quod & reliqua {int @ qualia:peradditionem 3 ablationem huic fuccurritur.
Erititag, hocfacto, huius zquationis exemplum, ut fequitut.

308 N equales 2 1a.
Vna igitur radix , numerus fcilicet militum unius ordinis in primaacie, 154.
quare uniuerfus militum numerus 24000, qui eratinueniendus,

2 Poteft
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Potelt huius exempli operatio,fi placet;etiam

ficinfticui,
1 ra, infe, 1 a. —1 Ninfe.
1 pri. . lpri...;..xN--zra.
- —13¢ N : + 284 N
quare 1 pn’. — 7] N xqua, I prl. - 285 N — 2 n.

~. Eft numerus unus ad alterum fefquiquartus. Quoniam autem de
maiori ¢ ablatis, minoriuerd numero 8 uel 4 additis, colle¢tumadre.
Gduum 2 ! rationem conftituit, qui'nam fint illi duo numeri,quzritur,

Facit, ubi quidem addun. -
_ tur [s 1637 maior, 132; uero minor
. _ ‘L 4 uerd, 1473 ni;
OPERATIO,
Numeri rationis refliduum cofle. s
sra,  $ra 1ra, —3 N, $ra, 4 i N
4

Quantitates proportionales,

8
4ra .,.[ N, 1ra, — sN ut s, 2. Quare
L4

16
12 ra, -+ { N equall sra—4e N
- 8
8., Numerusin tres partes diuifus eft. Quoniam autem prima parsre.
fpectu diuifi, fubfequialteram : fecundauero, fubduplam: actertia dein-
de, &ipfa refpetudiuifi, poftquam tamen 4 aliunde acceperit,fubfef-
quitertiam rationem conflituit, quantus fit ipfe rotus numerus, quantg
etiam {ingule partes, queritur, ‘

Facit, Impofsibile,cum tertia parsnihilfit, propterea quod duabus
priotibus totum & plus etiam conueniat,

Totus quidem numerus 4%
Velfacit R prima fecun, tertia
Partes uero 210 22, —%
Id quod examinari poteft in hunc modum:
l Totusdi. Partes uerd
uifus prima fecunda’ ~ tertia
4% 232 2dv s
Pars prima totus diui, parsfecun,
B - 4% 2%
cum 3 am . bis
. 8 P
83t 83t 437
Aequales numeri, bene igitur, Totus diuifus, bene igitur.
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— % Tertia pars,
+ 4
funt 3 3} 4% Totusdiuifus,
cum 4 cum 3
produ. 131; produ.  3i;. Acqualesnumerd,
Igitur bene operatum.

Quod filoco rationis quam habet fecunda parsadtotum, Subdupla
{cilicet,Subquadrupla pofita fuerit,

Venietfacta operatione,
Totus quidem numerus 6
Prima {ecun. tertia,
Partes uero 4 1L 1
OPERATIO PARTIS PRIORIS, ) ’
Totus diuifus, Prima fecunda - tertia pats,
1 ra. 3 . ira, ira. — ¢ N

Quare itra—4 N xquales v radici,

Vel additis & fubtractis, ueuiunt 1l ra. zqua, 4 N,&ca,
Poteftetiam operatio aliter inftitui, firadix unalocoalicuius

partis ponatut,fic.
Partes Partes
1 ra. ' : 15
Totus Totus
i. ra. 17 r1a, 1 ra. 2ra,
tira, — 4 N tira. —4 N
Aequatio.
1in, xqua. 4 N. Irem 1 ra. 2qua, 4 N,
OPERATIO PARTIS POSTERIORIS.
Totus diuifus 2 ra, 112, Totus diuf,
113, 1 ra. Vel . Zra, L ra,
tra—4N \ 1tra. — 4 N,

9. Sunttres numeri,quorunt primus & tertius noti, 48 & 11, medius
ignotus,Quia uerd,quam rationem habent primus & tertius inter (e, illa
eadem eft & exceflus primi {uper medium,ad exceflum medij fupernu-
merum tertium, quantus ergo medius numerus fit, quzritur,
Facit 17§%  quodprobaripoteft,
‘ OPERATIO,

Primus medius tertius.,
48 PA Ira, 13
48 N—i1ra. 1ra, — n N,

Confiderato iam, quee fint quantitates proportionales, quz deinde proportio,
3 . » » . \
aalium quantitatum proprietas, ueniynt ultimo.

19 1y ¢qua, 1056 N, &cw, ,
. C ; ‘Sic
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. s . |
Sicinter < 8% & 6 mediuselt 5
% % ‘ "i% )
Lzt 14, 16?

Sunt autem numeri medietatis Harmonice.

10. Sunt tres numeri, quorum primus & tertiusnoti,48 & 1, uel24
8 12, mediusignotus. Quia uerd, quam rationem habent primus & cer,
tius inter fe, illa cadem eft differentizz medr) & tertn ad difterentiam pri.
mi & medij, quantus ergo medius numerus {ic, queeritur.
Facit 4155  uel 20, quodprobaripoteft.
1. Diuidantur 61 in o uel 6 partes Arithmeticz progrefsionis,& efto
quc‘)d prima pars,uel primus ac minimus numerus fint 6, qui funto&to,
uel quing reliqui .
Facit refpe@uquidem diuifionis
in i nouem 6% 675 63 6% 6ip 7% 735 75
fexuerd 7% 9L u 2.} 14}

OPERATIO.

¢ N finimus nu. ¢ N minimus
1 ra exceflus communis  uel 1 ra. max. nu.
¢ N <+ gra. numerusul. sra + 6 N aggrega
&cee. : ti dimidium.

Sicnumerus 49 diuifus, facta operatione ueniunt,refpectu quidem diuifio.
nis cius 1n partes.
nouem Impofsibile
in fex uerd 6L 7L 8k 9Zn 1ol
12, Eft quidamrex,funt & principes, comites & milites, quot autem

rex fub poteftate fua habet principes, in duplo plures fub fe comites ha-
bt finguli principes : in quadruplo uerd plures fub fe habent milites fin.
guli comites. Quia uero miliubus numeratis, inuenitur, quod du.
centefima eorum pars nouencuplamrationem ad numerum principum
conftituat: quot igitur nunc principes fuerint, quot item comites acmi.

lites deinde, in dubium uocatur.
Principes Comites Milites,
Facit 1§ 4¢0 27000
Quod fecundum anigmatis hypothefes examinari poterit.
OPERATIO,

Principum Comi, Mili.
Ponatur 1 ra, & erunt: pr. 3 uerd fecundae
atqp tandem
1. fe. aqualis 9 ra.

13, Eftxdificium quoddam wagaAAiAws fecundum quatuor cius fate.
ra extruCium,
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ra extructum,cuiusaltitudo cum ad fuam longitudinem Superbiparti.
entem tertias,ad latitudinem uero,Duplam fefquialteram conftituatra.
tionem,altitudine deinde cum longitudine, ac producto tandem cumla
titudine multiplicato , numerus 39930, ulnarum producatur, quante
huius xdificij ingulg dimenfiones fuerint, qugritur, .

~Facit  ssAldtudo, 3 Longi. = &aLaditudo.
OPERATIO,.
Altitudo 1ra, ‘ 12 2t
Longi. % uel 113 1L
Latitu, 2 ¥ Vel . 1ra.

Fa&amultiplicatione ut pracipitur,ueniunt
S:fe. uel 1°fe. uel jffe. aquales 39930 N.

14 Murus,cuiuslongitudo quidemin 3 :ad latitudinem,altitudo uerd
in quincupla rationead longituding c5ftructus eft,ab Artifice tandé 980
coronatis redimitur.QuonidautZ, cit pro fingulis uirgis, ut dicitur, ex.
trugdis, tot coronati,quot ipfe murus inlatitudine uirgas habet, expofiti
fint,qug'nd huius murialtitudo fit,I5gitudo it€,aclatitudo etid, queritur,

Facic 35 Aldtudo, 7 Longi. & aLatitydo.
OPERATIO,
Altitudo ¢ - uel 1 1a. ' 1yt
Longi, ira. h % 3%
Latitudo 3 is uel 1ra.
-T;_We'— ___:_';15;—-‘ - 337
Nunc quantumad folutionem,dicendum eft o -
Corona, T
Vina 3 ' 7 I
1 3.rd,  quanti i i3 fe, - Facit i—g‘% tet, & 90N
. ) z%; ;1,;; L .

15. Diuidantur 72in quatuor partes, quarum prima it unafeptimafe.
cundz & tertize,fecunda uero } tertig & quartg, tertiaautem 1 quar.

z

te & Brimg, quegritur de partibus. :Facit,
rima fecunda - tertia quarta pars,
4; .. u} y . 20% - . 36,

- OPERATIO.
Ponatur primam partem effe 1 radicem , erunt ergo fecunda & tertia partesfi.

mul 7radices, ac quartadeindeid quod eftreliquum, nimirum 72 N — g ra,fic,
Prima {e¢unda & tertia - quarta,
112, o 7 1a. 2N sn

Ecquoniam ex hypothefi, fecunda pars eft tertize & quartz partium una quin

ta: partes coniungendo,erit haceadem fecunda omnium trium, hoceft fecund
tertiz & quarta partium, una fexta, Ex harum igitur aggregato, quod eft 72 N —
3 13, una fexta fumpta, per eam quanga fecunda pars fola fit, manifeftabitur.
.- " \ ) ’ Q‘a
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Qua quidem cum fitiam nota, & tertia per fubtractionem nota erit, Partesigitus
fingulz, ut fequitur,
Prima fecunda  tertia quarta.
112, nN_}irn vira, —z N 22N — g ra.

Rurfus quoniam etiam, & id ex hypotheli, tertiapars ipfarum quarte & pri.

mz partium dimidium eft: fequitur hanc eandem tertiam bis fumptam, quarta &

rimz partibus fimul fumptis, uel {imauis,hanc tertiam folum, eius quod ex quar
ta & prima colligitur dimidio,equalem effe. Aequatio igitur,ut fequitur,

[}
v

14112, —24 N xqual, 72 N, — 7 ra,
inminimis 21fra, aqual. 96 N.
uelylra —n N aqual. 36 N — 3112

inminimis 1o} ra. zqual. 48 N,
Sic 90,unitas,ac quilibet numerialij,Frationes etiam,eadem ratio-

nediuidi poflunt.
Suntautem partes, refpeCtuquidem
Prima fecunda tertia quarta,
o 55 T Mg nie & 4
Vhnitatis uero, Lo - 2 & i

16. Tres negociatores focietaté ineuntes, contulerunt17o aureos.Pri,
mus itacg cum fua pecunia collata huic contractui interefle uult 3 men(i,
bus, fecundus s, tertius 8. Nunc {i hac communi pecunia, tantiim hoe
temporis {pacio lucrifecerint,uc{fors cum lucro perficiat fummam 375 au
reorum, atque primo 75, fecundo uerd 200 aurei , & tertio deinde quod
reliquum eft tribuatur,queritur quanta nam uniufeuiufcp fors, fiuca fin

gulis collata pecunia fuerit. Facit
Primi 6o, fecundi so. tertij 3o aurel,
OPERATIO,
Tempus  accepta collata pecunia.
Primi 3 7 1 ra
Secundi 6. 200 11 na,
" Tertij e. 100 i ag
tandem 1§ ra. xquales o N,
17. Propofitum eft diuidere o1, 27 ucl us
in quatuor partes,

Primo, fecundum ratiofies 1}, duplam & fubfefquitertiam, quaerityr
qu’nam fint part.s futurz,

OPERATIO o1 2 ng
112, F. _ 371z uiz 43%;
} acit 24% 7% ni;
i | ni; 33 164
5 ___ 165 412 af;
|
35 1a, xqua, 91, 2y uel ug N,
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Velfecundo, fecundumrationem 11 feu 22 continuatam, |

L 7 _ ot ]
1iquide ¥} g SR ¥ .
16 % 454 aly
LS S - 1434
Facitfecundum ratio- . '
nem, 8oy 7133 7553%
st 31507 63§ 2817
”‘u“o& 12 238
830 3503 10§
3% %5 3273
OPERATIO
3 Ia
3 ) AEQVATIO .ot
% n. St 1}; uel 1}ftra,  axqua. 2y N.
% ¥ ng

Vel tertid, ut prime parti 4, fecundx deinde 3 additis, atertia uero
parte, 2, ac quarta deinde,unitate fubtra&ta, aggregati tandem & refidug
numeri {fubduplam rationént continuatam,uelfubdualam, fubquadru,

plam,& 15 rationes habeant, Qugritur &cze. 1

cit
quantumad rationem fubduplam continyatam,

Refpectuquidem o1 _37 uero, : ac us deinde
Primapars 2% — 114 4y
Secunda 9% Impofsibi, 124 134
Tertia 27} le, ued 1% 348y
Quartadeindes: ¥ ' s 661y

Qurantum ad rationes fubduplam,fubquadruplam, & 131

Refpectuquidem or a7 us
Primapars 133 Ry 5 3%,
Secunda 8. Impofsibile o1} u$,
Tertia 4612 uel +1612 97
anl’.ddﬂdt 34+ +unis B 44%,

OPERATIO, _

Sit primapars ira. - Ve 112,
fecundaigitur 2 ra. 4+ s N - 2r2, 4+~ g N
tetiauerd 4ra. + 13 N sra. <+ 34N

acquartadeinde 8 ra, 4 33 N 6rd 4 35 N '
Aequatioigitur quantum ad

primutit 15 12, 4- g6 N .
' :tqual. 9.9 27 ng NO

fecun, 1713, + 64N
'Y D Aequatio
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AEQV £TIO SECVND AL

=1 Bcunda zquatio eft, ubi tres numeri tribus diuerfis, continuatis ta.
21 men,chara&enibus fignati, duo uni, uel unus item duobus ¢qualis
efle profertur. Hac quatio quia tripliciter uariari poteft, cum aut
duo maiores minimo , aut duo minores maximo, aut uero maximus
2| 8 minimus , medio characteri, ut prafens figura habet, ¢quentur.

FIGVRA AEQVATIONVM,
' Secunda

Tertia zquatio.
ldeone in generali huius defcriptione confundiletorem contingat.pro eo ut
tripliciter uariatur,ita etiam triplici eam regula uel canone ordine defaribemus.

CANON HVIVS AEQVATIONIS PRIMVS,
Vbinimirum maijores duo,minimo characteri gquentur , utpote pri-

ma quantitas & radix,numero,fic. :
o Pri &+ r. aquales. N.

Huiufmodi exéplo propofito,erit maxime quatitatis numerus, autunitas , aut
n0.Quod i unitas Erm’t, titad quadrartii dimidr) numeri characteris medij,nume-
rus characteris minimiaddi,a radice deinde huius collecti quadrata, dimidii cha.
racleris medij fubtrahi debet. quo facto, quaefitinumeri copos aliquis erit, cii uide
licetper id quod relinquitur , radicis ualor exprimatur. Quodfiuerd né {ic unitas
maximi characteris numerus in ex¢plo aliquo propofito,quiand pluriii,fed unius
tatum radicis ualor defideratur,in maximi chara&eris numerum,aut frationem,
uel quicquid tandem fuerit, finguli fingulorum trium characterum numeri diui.
dendi, & diuiforum loco exeuntes, ut eorum fubmultiplices, fumendi & ponendi
funt. Erit autéfic exempli aquationis aliud, quod liceedifsimile uideatur priord
: Foﬁto, nihilominus tamen, cum multiplicium & fubmultipliciumuna & eadem

1cratio,non ab eo diverfum erft. Reductione i giturhacad unitatem maximi cha.
racteris numeri, procedendum deinde,prout fupra canone eft traditum.

CANON HVIVS AEQVATIONIS SECVNDVS.

Vbinimirum duo minores, radix fcilicet & numerus,xquentur pri.
mg,charaterimaximo, fic. :
Ra. . N xquales pri.

Et in huiufmodi exemplis maximi characteris numerus, aut unitas eric,
autnon, Quodfifueritunitas, tum ad quadratum dimidij numeri chara&teris
medij, ut in pracedenti canone factum, pumerus characleris minimi ad.
di: ad radicem deinde huius colle¢ti quadratam, dimidium characteris medi)
fummi deber, & perfecta enitzquatio. ~ Quod {iyero non fit unitas maximi cha-

; . | racteris
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cacteris numerus in exemplo aliquo prqpoﬁto, huic tum (qucmadmod.umin
pracedentitraditum) diuifione, utad unitatem redigatur,{uccurrendum erit.

CANON HVIVS AEQVATIONIS TERTIVS.
Vbi nimirum maximus & minimus, ut «ft prima quantitas & nuwe.
rus,medio characteri,radicifcilicet,equentur,fic.

Prii - N Aequales ra.

In huiufmodi exemplis , ubi maximi chara®eris numerus unitas fuerit ,{tatim
a quadrato dimidfj numeri characteris medij, contraut iamin precedentibus eft
factum, numerus characteris minimi {ubtrahi: radix deindehuius refidy; quadra.
ta, ut libuerit, ac prout rationi magis confentaneum fuerit, uela dimidjo numeri
charaéteris medij fubtrahi,uel eidem addi oportebit.atg utrum horum 3 Gum fue
sit,cum tam per id quod hic colligetur,quam etiam quod illicreliGtum fuerit, radi.
cis ualor indicetur,exemplo (atistactum erit,

SEQVVNTVR NVNGC HVIVS SECVNDAE AEQV A’
tionis fecundum prefcriptos tres canones exempla,

CANONIS PRIML SECVNDL
1 pn’.+8ra. 'G;N. ' 13 ra, +1:;N apri.
ueniunt s1, Huiusradix, ueniunt 4. Huius radix,
{unt 9, minus 4, funt2z plus 12
manent 5. | ueniunt  3&
At tantus eft radicis ualor: quod quidem refolutione facta
nunc probari poteft,
EXEMPLVM CANONIS TERTIL
1 pri. +- 12 N equales ? ra.
4 In fe. 16 minus 12
manent 4. Huius radix quadrata

[ de ,
funt 2 i 4 ; &manent 2 ,uel proueniunt 6.
ad

‘Vterggradicis ualor, ac probationi coriueniens numerus,

SEQVVNTVR EXAMINA,
Primim autem numerorum canonis primi,radicisualore exiftente 5.

t prl. 8 ra xquales s N
§_in fe, cum_s
2¢ 40

65 Atgs tot funt etiam numeri,ut apparet: bene igitur,
Examen namerorum canonis fecundi,radicis ualore exiftente 3%

3 13 N xquales 1 pri,
cam 35 ;';7.
10l -+ 12 infe.
X

. Jnfe.
e zquales 12% beneigitur,
D: Examen
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" Examen numerorum canonis tertij, radicis ualore exiftente a,

~

p pri - 12z N aquales s ra,
2 in fe . bis
4 i ad 12 _
16 zqualesnumerd 16; beneigitur,
Eodem modo inflituatur nunc examinis operatio,radicis ualore exiftente 6
. 1pi + 1 N gquales g ra
' 6 infe ' fexies
36 -+ 12 - o
48 . aquales numeri 48 &cx.
_ ALIVD EXEMPLVM,’
- PRIMI CANONIS, SECVNDI'CANONIS,
Pri. ra. N . ra. N pri.
4 + 3 e¢quales a1 3 + s 2qU. 4

Hic, quia maximi characteris nimerus non eft unitas, diuifione,ut diGunt
eft, ei fuccurri debet, Veniunt autem facta diuifione, o

pri. ra. N ra, N ° pr
) 4 4. - % 3qU. Zi" ’ . % ' 1%’ gqu' v 8
jinfe 2; + 27 1 infe.- 2. 4 2¢
ueni. 348t Huius ra, - ueni, 2£2°Huiusra.
funt 7 £ minus % funt 6 plus 2
manent 7 ueniunt ¢
radicis ualor. radicis ualor.

ALIVD TERTIlI CANONIS EXEMPLVM,
3 pri. 4 ay N equales §1 ra.

Ethic, quia maximi chara®eris numerus non eft unitas, diuifione ei fuccurs
rendum erit. Veniuntautemhocfacto,

s pri. 4+ 327 N @quales 2 N
2 infe.. °Z°, minus %17, manet 2§
de
. Huius ra, qua. eft 12 4 £%, & manenty, uel prove.
a

niuntio}, - Vterpradicis ualor, quod examinari poteft.

Porro ne quis opinetur huius gquationis tractationem rationibus ac demon.
ftrationibus carere,is fciat: Primi quidem canonis operation€ ex propofitione 4
libri Euclidis fecundi, Secundi ueroex fexta, ac tertrj deinde canonis ex quinta
propofitione eiufdem fecundilibri defumptam efle. Eo itay cum peruentum fue-
rit,horum demonftrationes ac fimilitudines quas cum rationibus illarum propo.

'

{itionum habent, indicabimus.

SEQVFPNTVR NVNC Q PV AEDAM
AENIGMATA,SEV QVAESTLONE §,Q VORVM
folutiones tandem hanc quationemrequirunt.

- Primum. Quzrantur duo numeri-inratione 3 1, utfiunus cum

v _ e . altero
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altero multiplicatus, produ®o deinde ambo numeri additi fuerint,
1421 colligantur,
: ' Facit 191 & 6
HVIVS EXEMPLI OPERATIO HAEC EST.

Efto primus numerus , & maior quidem, « radix, Et quiaratio, ex hypothef,’

confticuta eft Tripla fefquiquarta,hoc obferuato,Regulacll)roportionﬁ (dicendo 1z

dantra.quid 4 ) eritnumerus fecundus ;4 ra.Quia uerd muliplicatio hufufmods

numerorum,unius cum altero,und cum his ipfis numeris fimul additis,142 1 confti

tueredebet, & id ex hypothefi: rradix igitur cum ;4ra. multiplicari,producto de-

inde ambo numeri, rradix fcilicet & ;% ra.addidebent, & colliguntur tandem -
17 pri. 4+ = ifra.  axquales 142+ N

Quoniam autem eft huius fecundz 2quationis exemplum primum, hatc uero
ipfa @quatio cum praxim habeataliquanto quam przcedens prima difficiliorem,
nhealicui forte hac defcriptione nd fatis me fecifle uidear, quod defcriptione regule
propofuimus,illius eiuldem etiam fam calculum ﬁxbiungere uifum fui, Eftoitagp

numerus Maior 1 ra. Minor % ra. rodu. ;% pri,
. Numerorum additione facta,’

yeniunt 2 pri. ~+ 1:¥ra zquales 142 L N.
wel diuifione, fecundum {uperiorem regulam, maximi characteris numero ad uni

tatemreducto,

ueniunt 1 pri. + 45 ra. aquales 4631 N,
Eftautem exemplum canonisprimi. Facta igitur nuncoperatione,ut praci-
3 L3 »
pitur , ueniunt numeri, p; & 6, utfupraindicatum,
5 ALIA HVIVS EXEMPL]I OPERATIO.

Vtin praemifla operatione radix pofita numerum rationis maiorem fignifi,
cabat ita nunc,initio {umpto i minore,efto quod radix pofira fignificet numerum
rationis minorem, cum {icregula proportionum(dicendo 4 dant:ra. quid 13) ma.
ior numerus fit 3  ra. multiplicatione 8 additione peractis,, ueniunt

C3ipri. 4 4lra. aquales 1421 N,
Vel, reductione facta,&cae,
1 pi o+ 1} ra xquales 22 N

Secundum, Proficilcitur aliquis peregré,uadit autem primo die1 1 mi.
liare, fecundi deinde dieiatg deinceps fequentium ordine omnium
itinera, arithmeticamedietate abfoluit, iter cuiufqs fequentis fuper pre.
cedentis diei iter in miliaris unafextaaugens. Nunc uero cumille fecun.
dum hanc medietatem iter quoddam1370 uel 2055 miliariorum abfoluen
dum & perambulandum fibi inftituerit,in quanto tempore id facere pof

fic,quzftio erit.

{ primum quidem? inyy fepu’mém‘s,& idie.

Facit quantumad . . o
~ Ufecundumuerd, infemeftri, minus 2 diebus,
 OPERATIO. R
Ponatur 1 radix dierum,quo illud iter abfoluat, eterit 1 ra.— 1N, excefluit nu-
merus. Et quia & miliaris, exceffus communis,erit 1 ra. — 1N, exceffui fum.

ma. Etquia ctiams ; miliaris, primys numerus, 6

D 3 1 13,
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1ra + N igitur, ultimus numerus erit

6 .
Argfic e —: '7N, exprimo & ultimoaggregatit, & tand:mmultipli.
cationefata, 1 pri. + iyra.  axquales nyo uel 2955 N, &,

12

3 Numerusin duo divifus eft, in 4 fcilicet, partem notam, & alium de.
inde numerti, parté (cilicet ignotam. Quonid autem parte ignota multi-
plicata primo in fe, deinde cum parte etiam illanota, n7 colliguntur,
quantus fuerit totus numerus Facit 13
quantaitem ignota pars¢ o
: OPERATIO.

Ponatur 1 ra. numerus diuifus. Etquia 4, una&notapars,atg
fic 1ra. — 4 N, parsignota,ultimo tandem , multiplicationefcilicet facta,
4 ra, -+ uy N uniprime equales erunt,

Eft autem exemplum canonis fecundi, & cz.
ALIA OPERATIO.

4 pars dataexhypothefi,
1 radix, nondata, quare tandem -
1pri. + 4 ra, zqual. ny N.  Exemplum canonis primi,
4. Sunt tres numeri cantinue proportionales, unus autem extremos
rum cum fint 20 1, alter uerd & duplum medjij, 22 faciant, quantusuterg
fir,medius fcilicer & alter extremorum, quaritur.

Faci medius quidem °
4CIt  2lter uero extre, 4
OPERATIO,
20} 20}
1 ra. - uel uN—1nmn,
22 N — a2 1 Xa,
Facta multiplicatione,, ueniunt ultimo .
N pri  ra ra. pi. N -~
445%  xquales 1 -+ 4ol 125 qUA. 1 < 434
Exemplum canonis prim{ _ Canonis tertij.

s. Propofitumeft dividerenumerum 8 in duas partes,quarum fecun
_de quantitates, una cum primis,& his ipfis numeris, 19 faciant, quee
ritur,&cx. |

Facit s & 3
OPERATIO,
1 ra, 3 pri. 1 fe.
sN—1r. g¢N—isma 4 1prl. 51z N— 19212, + 24 pri, —1fee
s8¢ N ~= 208 ra. —+ 26 pri aquales 194 N -
Veladditis & fubtiac‘h's xqualibus, -

veniunt26pric 4+ 390 N “xquales  ze8 ra.
' Eft
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‘Eftautem exem pluin canonis tertij, acqg radicisualor 3 wel s, utluber,
prior pars, Quarepofterior 3 minus, &cz.

6. Duo habent mercis cuiu{dam libras uetulnas i1, Quoniam autem,
cum cuot ulnas primus habet, tot fecundus uno coronato uendere
foleat, primus deinde, quia uno coronato tantum exponit,quantaeft 3
earum ulnarum quas fecundus habet,atcp cum ic ambo ¢ coronatos,
uno fextante minus,acceperint,quot ulnas feorfim utercp habuerit,quot
deinde ulnas uno coronato uendiderit,quaritur.

primus 2 ul 1iul,
Facit { Vendiditautem uno corona.[
fecund. ¢ ul. ' . Lz ul,

‘OPERATIO.

sra. .
Primus - 112, Acdpiunt uN —qra. |
i fecundus aN-— 112, autem uN—ira, .
: 11,
Quare i N 4. 5 pri. — 21 aam, si N
- u ra, —1 pri. -
In integris deinde 8¢ultimo :
ueniunt 77 pri. <+ 726 N aqual, s17 T2

Eft autem exemplum canonis tertij , atgfacta operatione,radicis ualor 2 pro
negociatore primo. Quantum nunc fecundus habuerit, quot deinde uterggul-
nas uno coronato uendiderit, facili calculohxc ex ipfa po%uiom’s folutione, feu
exempli huius hypothefibus haberipoffunt.

Efto nuncquod ambo acceperint 7 coronatos , ulna uero 241 fuerint,
cgteris manentibus. » .

Operatione igitur inftituta,uenfunt quod primus habuerit 3£ ulnas. Quare
fic fecundusreliquas 2.8 quod uterqueuno coronato ulnas 3 § expofuerit.

7. Habentduo fericum , unus quidem 4o, alter uerd so ulnas. Quoni,
amauté, cum primus in triente ulna plus, uno coronato det qu_im ipfe
fecundus, atggdeinde in medium collatis pecuniis , 42 coronatos nume.

rent,quot utercp ulnas uno coronato expofuerir, quae~

. . i rimus 3%
ritur, Facit ecundus |3
OPERATIO,
’ u" N
intrdente 4. 40 Pr. 1 ra. + 3 N g e
42 COTO, : g' sra. +1 N
: go fe. 112, S AR
: < 1 I2e
Adregulam proportionum quantitates pofitz.
’ ulnz COro, ulnz.
g ra. + 1 N

= — uno 40 ‘
:‘, _ Facit _8t,cz.
| g 12, unoe 90

s Facta
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Fa&a additione, ueniunt R »

390 ra. + 90 zquales 4 N i g
3 pri. + 1 12 =

Sub una denominatione deinde atg ultimo, inminimis ftem
8 T2 -+~ i N xquales au pri

Eft autem exemplum canonis fecundi, atcp operatio ficinftituenda,

s . ri, -
st 4 M N aquales 1 pric -~
£ 156

22 infe, §4. =+ 3%, ueniunt 1ig

cuissradixqua, 3¢ & 22 (quafimul, 5 conINtuunt)‘l}\io
merus eft ulnarum, quot fecundus pro uUNO COroNALY €Xpo Uit
Primiigitur 33
ALIA HVIVS EXEMPLI OPERATIO,
Efto qudd uno cdronato‘uendat

uln. " coro.
uln, . “. o N
40, Primusquidem s ra. §' Anaear—l
W
[, ]

a o N
90, quarefecun, 1 ra. — % N "‘,“,zal"t.—ﬂ"“
Fa®taadditione acceptorum,ueniunt

s 42 N
TP — s 1A }aquale 4
. Inintegris ueniunt
390 2. — 40 N xquales 126 pri. =— 42 T . |
Vltimo uerd & in minimis. '[
216 T2, zquales 6 pri. + 20 N . ,
Eft autem exemplum canonis tertij, unde operatio fic inflitwenda, l
22 ra. uel 3 3. xqua.  u1pH. 4 22N
¥, 2 infe, 4, minus %%d
' €
manent *1fS, Huiusyadix if { 4 2 g 2
ad .
manent 2., nonuerus : uelueniunt 3%, uerusnumerus, Id quod
' nunc examinari pot:fh s

AEQPATIO TERTIA.

| Ertia zquatio eft fere eadem cum fecunda: nam & hactresnumeros
| tribus diverfis chara®eribus fignatos requirit. Sunt tamenin hac
numerorum characteres non continui, uerum femper inter quofg

.7d (el duos fibiproximos,iam unus,iamuerd duo uel plures omifsi:ac duo

tandem uni,uel unug character cum fuo numero duohus zqualis effe

profertur. Quapropter ut fecundz, ita & huius tertiz 2quationis eft operatio,nifi
quod poftquam ad finem opecrationis perueritum fuerit, ubiiam radicis valorex
pectandus effet, cum nonradicis,, uerum alterius cuiufdam charaeris ualor fefe
offerat,illius charz&eris fecundum fui exigentiam(prout quidem unus uel plures
characteres {int omifsi ) radix, ut in prima ®quatione fatum quarenda,atq per

cam
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_eam tandeminuentam, radicis valor exprimenduserit. Hac nullam requiric de.
monftratdionem, cum ex precedentibus duabus (quarum demontftrationes ynde
peti debeant,indicauimus)compofiafic,

SEQVVNTVR EXEMPLA,

Primum. o Ter. + 5 pri. =quales 204 N
5 254
9o

9 .
- Jinfe, 52f, plus 23*,ueniunt *93%°, Huiustadix '22 minus %
- manent 3% uel 43 Atqpis eflet numerus folutionis . fed quia utringy
unus chara®er negligitur, huius igitur numeri,ut prima quantitatis,radix, el
¢et, numerus folutionis erit. -

Secundum. 14% fec. 4+ 12008 N zqua, 1 Quin,

775 infe, *#S* plus 1200}, ueniunt 22142°, Huiusra. iz¢,plus yZ;,

ueniunt 8§ uel %43, Atqyis eflet numerus folutionis.fed quia utringy
duo characteres negliguntur, huius igitur numeri fecundx quantitats radix, 33
ilicet, numerus folutioniserit. = . ° :

Tertium. 1 fep. =+ 2401 N =quantur 2402 ter,
o infe, 1442401, minus a4or,manent |

3440000 . Huiusradixquadrata,

: de B
funt 1200, { p uo1, & colliguntur hic quidem s4o1, illic yerd
a .
a2 manet,uterp folutionis numerus. Sed quia utring omittuntur tres characteres,
non { igitur numeri, fed horum numerori, ut tertiarym quantitatum,radices, qua
funt1 & 7, folutionis numeri erunt. _ .

His certe tribus exemplis uidere Lector poterit, qua'm plane idem {it huius ac
pracedentis fecundzx aquationis proceflus. nifi quodinhacultimo, prout qui»
dem chara@eres plures uel pauciores intermifsi fuerint, radix quzrendafit. Vno
dgitar atq altero pro hac zquatione exemplo pofito,, ad alias huius regulxprece
ptiones pergendum erit. - . .

SEQVVNTV R NVNC QVAEDAM

- ABNIGMATA,SEV QUVAESTIONE S, Q,V O~
rum folutiones tandem hanc xquationem requirunt.

Primum. Propofitum eftinuenire dyos numeros, quorum multipli-
catio quidem unius cumaltero 24 , fecundz!uero illorum quantita -
tes fimul iuncte 280 uel 535 conflituant :qugritur, quinam fintilliduo
numeri, ' o
Facit 4 & ¢, ul 3 & &
' OPERATIO,

T

Nume. Secundx quantitates,
rd primi ecundinumeri,
s 1 a4 N : fe, 824 N,
a Ia, 1 fer

E Quan.
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R Quiantitatibus fecundis {imul functis, yeniune
y quin. — 1s:4 N xquales 180  uel g3 N,
' lnl :x'ltcgn's quantum ad numerum  280.
¢ Quin. + usnge N zqualeL 280 fc.‘
140 infe, 39600, MINUS 13824, Manent 5776 Huws radix quadrata

. r de 124 .
76 i 14o. medieta, medij, maneqt 64, uel proueniuntass, ra-
' ad

dicis quidem ualores ac quaftionis numeri, fi charaQteres continui effent. Sed
quia utrinp duo characteres neglectifunt,non igitur hi, fed horum numerorum,
utfecundarum quantitatum radices, 4 {cilicet & ¢, quaftionis numeri erunt, Id
quod nunc probari poteft,ut fequitur.

Quantum ad numerum

priorem 280 pofteriorem ¢39
Numeri Secun. Numeri Secundze.
propofid quand, propof. quautitates
4 6 64 3 9 27
3 36 . 216 8 64 q12
24 250 24 539

Secundum, Propofitum eflinuenire numerum,cuius quadratum poft
quam primoacceperit s, fecundo uerd 3 amiferit, usmultiplicatio tande
collecti cum refiduo 6942 producat,

Faat o
_ .OPERATIO,
s 1, : s pri. +~ s N
1 pri. : pri. —3 N ‘
1 ter. 4+ § pn. — 24 N xquales 6oge N,
Veladditis qua funt addenda,nimirum — 14 N,parti utrip , yeniunc
1 ter, . § pri xqua. 6966 N.

Eft autem infecunda zquatione exemplum canonis primi , quare fecandum
fllius praceptionem operatio inftituenda eft.  Veniunt autem operatione
abloluta g4, ranquamradicisualor. Sed quiaunus character utringg inter duos
proximos eft neglectus, nonigituripfe numerus., {ed eius radix quadrata, ¢ fcili-
cet, radicis ualor & numerus qugfitus erit,id quod nunc examinari poterit,

Tertium. Tropofitum eft inucnire numerum, cuius quadratum,
poftquari primd acceperit, 8, numerus uerd ipfe 3 amiferit,
ut multiplicatio tandem colle&i cum refidu
s34 producat, B
Facit o
| Sequuntug
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SEQVVNTVR NVNC

ALIAE HVIVS REGVLAE PRAECEPTIO+
NES,ALGORITHMI NIMIRVM, VT VOCANT,; DE
SVRDIS QVADRATORVM,CVBICORYV M,

& id genus, Binomiorum item & Refiduorum, per

fingulas fpecies traitatio.

=]V M E R 1 igiturfurdi funt, quorum radices defideratz, ni,
& &4 Imero certo expreflz, inuenirinequeunt. V't numerus 3, quia
W # Rl Inon 3, fed exipfo quantitatis cuiuldam radix expatitur,licet per

B3| {(e rationalis {icnumerus, tamen rationeillius defectus,iam itra.
JI Nlicionalis & furdus appellatur. Eademrationery. 13. 21. 346, muld
BIERIZELANE [item numerialij,pro furdis haberi folent. Notantur autem, ut in
oA M|fequentibusapparet, huiufmodifurdi, prout radix alia at alia
defidetatar, fuis proprijs notis. Quodipfum ideo fit, ut nimirum eorum drationa. .
fibus numeris difcrepantia(qui abfq {igno 8 abfolute proferuntur) cognofcipof-
fit. Quiaautem uarig funt numerorum fecundum quantitatesappellationes,c alij
prime quantitatis, alij uerd fecundze, tertiz, quarte, uel decimz, ac deinceps quas
rumuis aliarum quantitatum appellationem habeant,uarios etiam horum furdo.
rum numerorum Algotithmos, feutratationes efle, neceflario fequitur. Atqp de
his nunc ordine dicendum erit, & primo quidem:

DE SVRDIS NVMERORVM PRIMAE

QVANTITATIS,SEV,VT VOCANT,
: Quadratorum.

NVMERATIO VEL ENPNCIATIO.
' Caput I

=3 Nunciatio eft facilis. Primo enim character,uel fyllaba,quz numero
2| preefcripea eft, per quam etiam numerum propofitum, Surdum effe
2 | fignificamus,mox deinde numerus ipfe exprimitur. Vt exempli gra.
Ad| gratia. ra. 29 exprimitur, Radix uigintinouem : uel, utfic enuncia~
| = tio planior, Radix numeri uiginti nouem. Intelligitur autem radix
quadrata, cum in prfentia {icquadratorum tractatio. Incubicisuers, dequibus
erit tractatio {equens, cubica uel fecundg quantitatis radix confideratur. Atgin
genere, cuiufcund fane quantitatis tractatio fuerit, eius conditio per notamradi.
cis, Ra. fignificatur,acdeinde etiam exprimitur. Solent tamenmulti,& bene eti-
am. has de%ideratasradices, fuis punctis cumlinea quadam a dextro latereafcen.
" dente, notare, atq {ic pro radice quidem quadrata, ubi hzecin aliquo numero de-
fideratur, notam J: pro cubica uero, w: acradicis radice deinde, »/ praponunts
de quo obiteradmonere Lectorem uolui. 2 .

MPVLTIPLICATIO. CaP. IL

Vltiplicatio furdorum in genere, eft radicis unius furdi numeri totis
4 |li es,quotfunt unitatesin radice furdi alterius,coaceruatio.Hacautem
' per%citur , multiplicatione umnius numerirationalis (neglecto chara-
Il Ctere) cum numero rationalialtero, Nam ftatim tandemradix pro-
b dydti, id quod ex multiplicatione radicisunius cum radice furdialte-

gius prouenerit, indicabit. L .

E : Exempla
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3¢
| | EXEMPLA SVNT.
2.7 cum ra. s Item : ra. 24 cUm ra. ¢4
- produ. ra. 6 produ. 36

Quod autemin his duobus exemplis, multiplicatio in uno quidem, Surdum:
in altero uerd, rationalem numeri produxerit, mirandi non eft.pofle enim id fierd
in multiplicatione furdori, docetur propofitionibus g & 21 decimilibri Euclidis,

SEQVVNTVR EXEMPLA ALIA,

ra. 6 cum ra. a4 Item ra. 12! cum  ra 41
produ. 12 produ. 71
. ADHVC ALIA
3 cum J 8 Item 4 cum J 14
produ. J 72 produ. J 233 )

Inhis duobus exemplis,cum unus numerus furdus, alter uerd rationalis fit,nu-
merus rationalis,ad fimilem ipfius furdi quantitatis appellationem,multiplicatio.
ne reducenduseric. Nam femper unius appellationis eflfe numeros in furdorum
traQatione, cim hacin regula, tuminfequentibus necefleeft. Exquonuncfe.
quitur , cum una furdorum debeat efle quantitatis appellatio : quod duplare
quidem hoc loco, per 4, hoc eft, per binarij quadratum : triplare uero & qua.
druplare,ac praterea fi que {int multiplicationesaliz, perillorum numerorum
quadrasta,g fcilicet & 16,3tque ordine deinceps, perficiendz {int,ac fieri debeant.

SEQVVNTVR EXEMPLA,

ra. s bis ra. g ter. ra. g quater.
produ. ra. 3 produ. ra. 72 produ. ra. 1.8
Eft autem huius traGationis tanquam examen, ipfa diuifio,
quz iam fequitur.

DIVISIO. CuwsgP. III

> luifio furdorum in genere, eft inuentio numeri, cuiusradix totha.
¥ beat unitates,quoties radix diuidés continetur, inipfa radice dividen
A da.Hzec auté perficitur, diuifione unius numerirationalis ( neglecto
47 charaCtere) in numerum rationalem alterum. Nam ftatim tandem

=2 exeuntisradix id,quod ex diuifioneradicis unius inradicem furdi al

tertius exiuerit,indicabit, :
EXEMPLA SVNT.
ra.s6 in ra s Item ra,yz in ra s
exit ra, 7 exeunt 3
ALIVD EXEMPLVM

12, 4574 in ran,  exitra. uj

ALIA.
7y in 2 - ltem 3 in J32
exit J 163 exit J 1§
Diuidatur radixnumeri 8 in
2, exit J 2 in3, exit J& in 4, exit J1

Id quod ex pramifsis patet.

Hufus traCtationis tanquam examen,eft }fﬁ multiplicatio,qu paulo
ante defaripa eft, A N
Additio
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«ADDITIO. CaP. IIII

 Dditio furdorumin genere, eft radicum propofjtorum furdorum in

{ unam fummam collectio.Hacautem ex 4 propofitionefecundi By, -
/| clidis perficitur hoc modo. Sumantur furdorum, tanquam partium

¥ alicuius totius(linea,{eu numeri)in partes diuili, quadrata:una dein-
—1 de parteuel numero,cumaltero multiplicato,is qui producitur nume
rus,quum allegata propofitio dicat bis,duplicetur: hoceft, per 4, utinmul tiplica-
tione dictum eft,multiplicetur.Quia uerc hgc omnia,partium uidelicer totius,hoc
elt,numerorum furdorum, ?uadrata,& quod producuntilli furdiincer fe muleipli-
catibis, exallegata propofitione, totius numeri quadrato ¢qualia fint: his igicar
omnibus in unum collectis, radice deinde quadrata collecti quefita, per cam tan.
dem radicum fumma datorum furdorum indicabitur. ‘

EXEMPLA SVNT,

. ra. 12 ad ra. 20 Item ta. s ad rary
12 20 15 7
ra; 240 ra. 255
bis per 4 - bispergq.
ra, g6o ‘ 1. jozo0,
Facta additione, ueniunt '
33 - ra 960 32 =~ ra, icze

; ~ quadratum tot{us. ' _
Radix igitur huius collecti,uel totius,quadrata, quz eft

Radixcollectizs + J 960 ra. col. 32 4 [ 1010
d furdorum propofitorum fummaradicum erit.
Adduntur huiufmodinumerorum furdorum radices commadius per particulam
illam Plus, uel perefusfignum + , quodidem eft, fic ~
: ra, 20 plus ra. na Jtem 1a. 17 + r.ig
* Quod {iun®furdo cumaltero multiplicato,productiradix afsignari queat,tum
foco illius producti radix affumenda, ac binario deinde ea duplanda cft. Quo
facto, & breuior & expeditior erit operatio. :
EXBEMPLA SVYNT,

ra. 29 ad ra iz Item ta.1s ad ra. i
27 i 18 32
) 1a. 314 . ra, {76
18 g 24
bis bis
36 ' 48
78 Omnium productorum fomma 98
ra. 75 Radicum fumma, : ra. s8

At is eft generalis additionis firdorum canon. Sed quia numerdrum furdor,
alfj compofiti,feu,ut uocant,commenfurabiles inter f¢ funt,alij deinde incompofi.
ti & incommenf{urabiles: Ac commenfurabiles quidem funt; qui alicuius commu.
nis numeri divifione,ad quadratosreduci poffunt, utfuntra. 6 &ra. s4,item ra.
27 &ra. 12: Incommenfurabiles uero,qui nullo communi numero,diuidendo,ad
quadratosreduci poffunt,ut funt ra, 5 g( fa. 13, it¢ ra. 12 & ra, 20! Quicom.
menfurabiles inter fefuncfurdi, alia &breuiori uia, quim in generaliregula tradi.

tumeft,addipoflunt, in hunc modum,
. ' E; Reduycan.
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Reducantur primo furdi hi commenfurabiles ad numeros quadratos,quadrato-
sum deinde radices fimul addantur, & quod colligitur , huius quadratum cum
communi furdorum commenfurabilium numero multiplicetur . quo facto, pro-
dudti radix propofitorum {urdorum radicum fummam indicabit, quod perduo
exempla premiffa fequenti calculo cernere licebit,

orazy ad rn Item ra8 ad 1 32
com. 9 quadrata 4 com. 9 . quadra. 16
ny, 3 3 radices 2 nu. 2 3 . 4

‘ s in fe, v infe
29 . 49
com. numerus 3 com. numerus 2
7% (4]
Summa radici J 75 Summa radicum J s8

Simili modo cum alijs exemplis omnibus,hzc, fiue pernumeros integros,five
per fractiones,feu perintegros & fractiones expofita fuerint,procedendum erit,

EXEMPLA.

T2, 5} ad ra 6 Item ra. 263 ad a3}
Facit ra, 2415 Facit ra. 120

ALIVD EXEMPL VM.

g adra.s. " Fadtradix collecti 17 + J2ss. Velz4lJs

‘Eft autem huius tractationis tanquam examen ipfa fubtractio,
qua iam fequitur.

SVBTRACTIO. C4P. V.

Vbtractio furdorum in genere,eft radicis unius propofiti furdi dera~
41l dicealterius fubtractio.Hacautem ex propofitione 7. fecundi Eucli-
11 { dis,perficiturhocmodo . Sumantur quadrata amborygm, hoceft,cius
LB A quo debet fieri fubtractio,ut totius: atqp etiam radicis fubtrahendz,
2 %) yeunius partis lineze,uel numeri diuifi,Ee quia hec fimul colleta, ex
all egata propofitione,¢qualia funt numero,quem producit totum_cum dicta par»
te,hoceft unaradix cii alteramultiplicata bis, & quadrato alteriul partis,hoceft,
quadrato radicis refidux. Ab illo igitur quadratorum collecto, numerus quem
producunt radices inter fe multiplicate bis, fubtrahendus, refidui deinde radix
uerenda:qua inuenta, fubtractio abfoluta erit, cum per hanc ipfam remanentis
eurefidui radix indicabitur.
EXEMPLA SVNT.

raiz. de ra 20 " Item ra.i¢ de ra. 1y
12 20 : 1Y 7
ra. z4o' 2, z294s
bisper4- bisper4
ra. 900 ) ra. 1020
, FaGtafubtractionemanent
32 — I 960 32 ~— I3, 1020

remanentis uel refiduz radicis quadratum,

Radix igitur huius refidui quadrata, qug eft
radixrefiduiszz — ?960 radix refidui 32 = J 1030
remanentisfurdi radix quadrata erit,

Subaa,
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. Subtrahunturhuivfmodi numerorum furdorumradices commodiys per pars
ticylam illam Minus, uel per cius {ignum — , quodidem eft, fic,
ra. 20 minusra. 1s Item - Ia. 17 = 12, 15,

ALIAEXEMPLA

ra. 2y de ra. e Item ra.zz de ‘ra g3
2y 73 3 98
103 . .3‘ .
2028 ;.. . 36
45 56
bis bis
. . Sy
It . 90 . 312
v " "~ quadratum refidui 13
ra, 1 igitur ra, g igian
radix refidui.

Quia uers & in hacfpecie, quemadmodum in praecedenti,alids commenfirra,
biliumyalids incommenfurabilium furdotum fitfubtractio : ubi commenfiirabiles
fuerine propofiti, hi eodem,quod in additione traditum eft, compendio, unusab
altero fubcrahi poterit:nifi quod hi¢ radix d radice fubtrahenda, cumillic una altes
riaddendafic. Refiduz deinderadicis quadrato, utin additione aggregatiexra.
dicibus quadrato, cum numero , quo fcilicet propofiti furdiad quadratos redudti
funt, multiplicato, exproducto tandem radice quefita, fubmraciio pera®ta erit,
Quod per duo exempla premiffa fequenti calculo cernerelicebit. ‘

ra. z de ra s Item razp de ra, os
com. nu, ,  com, nu.
# 9 quadra. 2¢ 3 16 quadra. 49
3  radices $ 4 m
2 infe : 3 infe
4 9
communi{s nume. 3 _ com. numerus_ 2
12 . - -18
— Radixretidua J 1z - Radixrefidua J1z3

Similimodo cumalijs exemplis omnibus, hz¢fiue per numeros integros, fiue
. pefractiones, feu per integros & fractiones, expofita fuerit,pt.ocedendum erit,

EXE-MPLA, ,
ra. 6} de m.gi Item Jai de rnz
manet 12, 3, ' ma. ra, iz
ALIVD EXEMPLVM.
ra. 26 de ra 31 ma, ra.f;..

ADHVC ALIVD.
t2. 63 de ra 12l;, maner radixtefiduisl — f 5264,

Haecautem eft ,ut quidem fuoloco cognofcetur, J 2ty — J 62
id quod examinari poteft. ‘

Huiys traQationis tanquam examen, eft ipfa additio,qus paylo
ante defcripta eft. :
Sequinm
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SEQVITVR ALGORITHMYS DE SVR-

Dis NVMERORVM SECVNDAE QVANTITATIS,
feu,ut uocant,de furdis Cubicorum,

NVMERTIO, VEL ENVNCIATIO.
' C Caput L

Nunciatio eft,ficut in iam abfoluta de furdis quadratorum traQatio~
Fol]| neexpofitaeft. Vtra. 29,hxcquandtas, quiauerfamurintraQa.
| =7\ tione cubica: ideo etiam nonradix quadrata, fed radix cubica,uel fe-
A| cundz quantitatis radix,numeri 29 exprimitur. Sicin czteris exems
2] plisagendum, Solet tamen plerumgg{fyllabz, Ra. propter confulio
nem uitandam, addifyllaba, cu. prefertim quidem, ubi extra tractationem alibé
feripeg fuerine ac inueniancur, fic: i ~

Rao CU, 11, ltcm tadl'x fe. 1,24, ud altCl’fUS numﬂ’io

MPVLTIPLIC 4TIO ET DIVISIO.

C aput 11, '

= Vltiplicatio & Diuifio eodem modohic,quo fuperius intrattatione

| furdorum quadratorum, perficuntur: m'(gx quod ultimd,loco radicis

uadrate, qua ex muldiplicationis producto & diuifionis exeunce

illic eliciebatur, in praefentia nunc, cum fit traQtatio cubica, ex fjidems
radix cubica quxrendalfit,

SEQVVNTVR EXEMPLA, ET PRIMODE

muldplicatione.
Racry eom m.cu, ir Item ra. 52 am n. 2
produ, ra. cu, 77. produ. ra. 1.
ALIA,
.2 cam i lem i am /%
produ, /3§ producuntur .
' ALI1VD,
2. 33 oam g, producuntur g
ALIA,
r. an o bis w9 ter. ra, cu. o quater, .
pro. ra, cu. 72 pro. «/ 243 pro. ra. g76.

Hzc tria aut quatuor exempla,licetin {c habeantaliquid obfcuritatis, tamen
Qui priorum memor fuerit,nullam horum plane requiret explicationé ulteriorem,

SEQVVNTVR EXEMPLA DIVISIONIS,

Diuvidaturra, cu. 16 in ra. cubicum 4., exit radix cu. numeri 4.
ltem o/ .4 in /3, exeuntz. Similiter ra. 20 in  ra. 6. exit ra. 33
Iemdividatur w240 in 6,uel contrd¢ in o/ 340, exeunt, hic
quidem ra. cu. &5, illicuero ra. cu. 13
Medietasradicis cubice numeri 43, eft radix. cubica numeri 6.
Sic tertia pars eiufdem, numeri 43, efiradixcubicanumen 1%
ccmpro.

S




ALGEBRAE DESCRIPTIO. 4t

Comprobantur autem hz du¢ {pecies, multiplicatio feilicet & diuifio,alter-
nis, ut alids fieri confueuit.

ADDITIO ET SVBTRCTIO.
- Capue II11

=wm) Vnt & hicconfiderandi duplices furdi, cum, quemadmodum infir,
periori tractatione,alij commenfurabiles inter {e fint,alij incommen.
P furabiles. Accommenfurabiles quidem, it ra, cu. 4,&ra. cu. 32,radis
12D J41 | ces item cubicae numeror 24 & st IncSmenfurabiles uerd, utra, cu.
=l14 & ra. cu. §4,radicesité cubice numerori 20 & 1z,uel 21 & 13,3t
idgenus. Quiigitur commenfurabilesinterfe fune furdi, llot® radices non aliter
adduntur,uel una ab altera fubtrahitur,atq in furdorum quadratorum tumaddi.
tione,tum fubtra®ione fuprd traditum eft,nifi quod illic quadrate, hic uers cubicé
omnia agantur. Quare unoatcp altero exem plo pofito, resfatis dilucida erit. Qui
uerd incommenfurabiles,8 planefurdi funt,illorum additio & fubtractio percom
mod¢fignoaffirmatiuo, 4. , & negatiuo, —, abfoluuntur,

EXEMPLA PARTIS PRIORIS.

. Additio : Subtra®io.
Ra, cr. 24 ad ra, cu 82 Item ra. 24 de ram
3 8 4 3 8 2
2 ' 3 2 3
b}
12¢ ’ . | §
com, numerus 3 com. numerus3
375 . 3
ra. cu. 375,radicum fumma., ra. cu, 3, radixrefidua.

, ALIA EXEMPLA
- w02 ad W4l Item w41 de w0l
Inintegris & fub una denominatione, fexta fcilicet
w4 ad Wy Item w27 de /64

4 3 3 4
7 X
343 in ¢ diuifa, 1 in &ca.
exeunt syi. Quare exit 3 Quare
s7% radicum fum. o  Lra
EXEMPLA PARTIS POSTERIORIS,
4 Additio | - Suberactio.
w24 ad W Item w14 de W3
Uit o 32 o o/ 24 ma, w3z — o 24
: ALIA,
r w9 ad w2y Item W de W2y
uem’t../:;-...«/p ma.m/z.7-.m/9'

SIMILITER ALIA, _
wigt ad ol  ltem wgt de /ot
uenit w’ 93 ~ o/ gt ma, w gL — «w/ gl,
Eft & aliaaddendi & fubtrahendiratio,que quidem, ubi furdi com.
menfurabiles fuerint,locum habet, Surdis
ur
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Surdis commenfurabilibus propofitis,hi primim communi eorum menfurs
uel numero, quem habent.ad cubos rap’onales rgducendt, deinde tam'cuborur'n
radices, quam etiam radicum quadrati, ponendi funt. Hocfacto,utriuflq radix
cum triplo quadrati radicisalterius multiplicari: hzcduo productadeinde una cit
duobus cubis,{i quidem additio inflituitur,coniungi: uel pro fubtractione abfol-
uenda, maiorisradicis productum maiori, minoris uero produGum minori cu.
bo addi,atq ab illo deinde hoc colletum fuberahi debet. quo facto, tam quod illie
colh‘gitur,quaim hic relinquitur,utrung cum communi cgmmenfma})lllum ‘ﬁ.rrdc.)
rum numero multiplicatum , perradicem productitande cubicam cum additioni,
tum fubtractioni etiam atisfactum erit. :

Ra. cu. 40 ad  ra cu. 135 Item w 40 de /1y

s . 8 . 27 5 S 27
2 ©3 3 3
4 9 4 9
12 7 12 - ¥
T 54 36 4 36
Summa omnium Id quod relinquitur,
129 ' 1 ,
com, numerus ¢ , com. numerus
: 625. quare 5. guafc
ra. cu. 625 ra- 'y ra.
dicum fumma . dix refidua.

SEQVITVR ALGORITHMYVS DE SVR~

DIS NVMERORVM TERTIAE QVANTITATIS,.
feu,ut uocant,defurdis quadratorum de quadratis,
’

NVMERALTIO, VEL ENVNCI«4TIO.
/ Caputl. .

=31 Nunciatio eadem eft quz in pracedentibus,nifi quod charaéter,qui

A| numero afcribitur,pro (wo ualore & natura exprimatur. Vtera. ra. 29
74| Radicis radix, uel radix tertiz quantitatis,numeri 29, exprimitur.Sic
44| reliqua huius generis expla omnia exprimi debét. Prgponiturant@
huiufmodifurdis duplex ra. eo quod bis ex eisradix quadrata elici-
endalit, femel quidem ex fjs ipfis {urdis, fccundo uero ex eorum radigibus in-
uentis, quod obiter annotare libuit. Breuitatis uerd, atq compendij gratia,
(utfupra etiam indicauimus )folent huivfmodi nnmeri notari & reprafentari du.
plici puncto &ca.fic W, utw/ 29, quod & iplum notandumefi.

MVLTIPLIC 4TIO ET DIVISIO..
Capue 11,
¥ Erficiuntur he duz fpecies, multiplicatio & diuifio,eodem modo quo
75 in fuperioribus traditum eft: nifi quod ultimo, ratione appellationis,
} tam demultiplicationis producto,quam etiamdiuifionis exeunte, ra-
52\ dix tertie quantitatis, hoceftradix quadrata deradice quadrata elici
=~ debeat, . » ~ ' :
EXEMPLA MVLTIPLICATIONIS SVNT.

ra. ra. 21 cum ra. ra. 12 Item W2y caim W12
- produ, ra,ra, 252, - produ, J B,
L. . Alia




ALGEBRAE DESCRIPTIO,
ALIA EXEMPLA.

Wi6s cuny =W 32 - ltem  rara 74 am ra.ra. 4
produ, J 7 produ. ra, 2}
' ADHVC ALIA .
‘W14 _cum ¢ uedcontra. Item  J 45 cum 43
produ. J 31104 . produ. « -;36757
EXEMPLA DIVISIONIS,
Vg in W7 Item - rara 48 in rara ez
o exit o 43 _exit  ra. 2,
ALTA EXEMPLA,
Wz in W9y Item  Jes in J3

exit |3 exit o g1
| ALIA EXEMPLA . o
‘olst in W33} W npin Jat Wi in Jsyg
exit  J 3% - exic - J 13} exit Ji}

'APPENDIX AD EA QVAE HACTEN VS, CVY M IN HOC,
tum etiam in premifsis algorithmis,de multiplicationibus & diuifienibug
furdorum commemoraca funt, cognitu neceflarius,

Cum ha&enus tantum, quomodo fimilium appellationum furdi inter fe,
furdus item cum rationalinumero , uel contra, perhas duas fpecies ra@aride.
bet, rraditum fic, haud raro autem accidere foleat , quod etiam diverfarum ap.
pellationi furdi inter {e hisregulis traGandi occurrant, & illorum tra®atio nunc,
ne quid in premiffa defurdis defcriptione defiderari pofsit, paucis prefcribetur,

Siduos igitur diuerfarum appellationumfurdos inter femultiplicare,autunum
in alterum dividere propofitum {it, utriufgs appellationis namerusfecundum ap.
pellationem numeri alterius multiplicandus eft. quo faco, producumeur duo nu.
merialij, alia etiam,& una quidem,horum productorum appellatio:quibus po- -
ftea, uel uno cum alcero multiplicato , uel uno in alcerum diuifo,res confeta erit,
Quam uerd hi productinumerifortiuntur appellation, in additis & diminutis,
circamultiplicationem dudum iam traditumeft.

EXBMPLA HVIVS SVYNT,

ra, 24 1. cu, 16
. ra. 7z cum, uelin ra. ra. 3s
‘1. CU 3 . mr. m 8

Producuntur,ratione quidem multiplicationis,
Primo,Radix quintg quatitatis,hoceft,radix quadraticubica, numeri 5538044,
Secundo,Radix tertize quantitatis, hoc eft, radicisradix,numeri 165383,
Tertio,Radix undecima quantitatis,hoc eft,radix cubica de quadrati quadra-
to, uelcontra, numeri ¢36870912. S
Ratione uero diuifionis, exeunt ij{dem quantitatibus
denominati numeri,’ .
Primo quidem §4, fecundduerd 16z,ac tertid deinde z§4§. &z
) 2 Alia
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**
ALJA EXEMPLA IN RATIONALIBVS,
] 4 ’ 8 4 x
J 9 cum uelin W 16 pro. 6 uelex, 1}
o/ 27 W 81 9 1

APPENDICIS COMPERDIVM,

Habet ha¢ operatio fuum quog compendium, in exemplis nimirum, ubf ali.
qua eft in appellationibus numerorum conuenientia & fimilitudo. Vefi,exempli
gratia,hi duo furdi, ra. 6 &ra. ra. 12, UNUS cUm altero mulu’plicar‘i,uelinaltaﬁ di.
uidi debeat, numerus 6 quadrate tantum muldiplicari, 12 uero prout funt, ita
abfqimmutationerelinqui debent. Producitur autem multiplicatione quide, ra.
ra. 43s,diuifioneuero exit ra. ra. 3. Sicradice quadrata deradice cubica,uel con.
tra radice cubica deradice quadrata aliquis numerus notatus,{i cum numeri alceri.
us radice cubica, uel radice quadrata multiplicari,fea ineam diuidi debeat,nume,
rus multiplicans feu diuidens , ratione quidem cubi, in ferantum quadraté, ratio.
neuerd quadrat, in fe tantum cubice multiplicandus erit,

ADDITIO ET SVBTRACTIO. C4P. IIL

Vinetii hac tra®atione furdialias comenfurabilesfunt, alids uero in-
i comenfurabiles. Quiigitur cOmenfurabiles inter fe func furdi, ad fuze
Y/ Kt appellationis rationales, hoc eft,ad tertie quantitatis numeros redu-
SUVAHE cendi funt,ac i quidem additio inflituitur,radices horum addi: quod
L2222 (G yrero fubtractio, una radix ab altera fubtrahi debet. Quo facto,utrie
ufcp,hoc eft,tam eius quod exadditione colligitur, quim etiam eius quod per fub
tractionem relinquitur,tertia quantitas, cum communi numero muldplicetur, &
erit eius quod producitur, Radicis radix, feu tertiz quantitatis radix : hic qui-
demradicis radix refidua,illic uerd harum fumma.Quod fiincommenfurabiles &
plane furdi funt, ti dlori additio & fubtractio percdmode figno affirmatiuo, 4-,
& negatiuo , —, abfoluuntur.

EXEMPLA PARTIS PRIORIS,

Additio Subma&io, '
ra.ra. 32 ad Ji6:2 Item ra.ra. 32 de J s
F 316 81 2 16 81
3 3 2 3
s 1
615 3
2 communis numeruys 2
1240 3
fa. 1. 1290, radicum fumma ra. ra.s,radixrefidua,

 ALIAEXEMPLA. .
Wi ad Jpi, Item w5y de W39l
In integris fub una denominatione, fedecima nimirum,
o ad J e Item o de Jés

3 b} 3 5
8 infe,&czx, 2 in fe
q096 16,
- , 3 diuvifain
283 3.
A4y iy
Facit / 2556 ideft 4 exit {eu
16 manet g .

Eftautem hoc exemplumin numeris rationalibus expofitum,
’ Sequitur




ALGEBRAE 'DESCRIPTIO, % %)
Sequitur iam fimile in irrationalibus,
W66 ad o 1502 Item w667 de J 13502,

Inintegrisfub unadenominatione, 144 -
W 33415 ad o 19448 Item 38416 de W 19448t

16 1 _ ) { J 81
2 3 2 3
5 . 1
infe, &cx. ' infe
625 1
cam a240¢ , ’ ‘ CUft 2401
Pro. 1500625 in 144 diud, Pro. 2401 in 144 diuifa,
exeunt & 150262¢ exeunt / 2401
T 144 : 14 ’
Radicom igitur fumma, Radix igimrremua, -
radixquadratanumeri 103 &; fa. quadrata numeri 41,

EXEMPLA PARTIS POSTERIORIS,
W13 ad J24 Item W13 de Jag

ueniunt o 24 ~+ J 18 ma w24 —J/ 18
ALIA, T

Wit ad W ¢ Item 7% de o2}

ueniunt W 121 -+ o 7%, ma, Vil —J 73

SEQVITVR ALGORITHMVS DE BINOMIIS ETRESIDVIS.

Eftaytem Binomium feu exbinis nominibuslinea, uteiEuclides, per 35 decimi
libri propofitionem, definit,linea irrationalis,qua duzrationales,potentia tantum -
cc‘Smenfpurabﬂes,in direGum fumpta,conftituunt. ut 4 4 J 7, J 12 + 3,/ 274
Jig, 44 J8,0 124+ 2,J 27 + J 3. fiquzluntalia, Refliduum uerofeu
Apotome,ut idZ Euclidesid pery3 decimi p:}poﬁdoni definit,lineairrationalis,
qua duz rationales,potentia tantum commenfurabiles,quarum una ab alterafiab

laca fuerit, tandem relinquunt. ut4 — J 7, J iz — 3, gl
4—Js, Ji—2, Ji7—J 8, &idgenus aliamulta.

ENIVNCIATIO. C4D. I

[LX7¥5) Abethaec Bifomiorum & refiduorum tractatio, nihil feré difficulta-
4 | 3—-’ )} tis, cum illorum operationes omnes fuis regulis fuperius defcriptx
) 532 % fint.  Etquia Enunciatio eft facilis, cum ex praecedentibus conftet &
7 Plintelligatur: Sequiturigitur '

~ 4DDITIO. C4P. II.

Nadditione binomiorum & refiduorum, qui unius funtappellatio.
8 nis numeri,addantur fimul , abfoluti fcilicet abfolutis,& denominaci

%) denominatis,ut fuperius traditum eft, ratione interim fignorum
wid & habita, . -

SE Q,VV'NlTV_R EXEMPLA,ET PRIMO DE BINOMIIS,
4 +rz7 o ra. 27 4 ra. s
4 4 ra. 8 1. 27 4 Ya. 18
s plus radixbinomifj * "ra.ios plus radixbinomy
15 .t d 224 ' 33 -+ J 1080
Ve s-plus +p+Js -« Vel Jios plus Jis 4 J s
£, .. . F; Alia

-



a5 BREVIS REGVLARVR
'ALLA EXEMPLA,

2.2 4 3 $ T2 28
a3 4 +~n. 7
12, 434 § : : 32 <~ Id. 63
SEQVITVR SECVNDO EXEMPLVM DE RESIDVI1Se
4 — n 7z
. 4 — ra. s
8, minus radixbinoms). 5 + 1. 124

Vel s, °minus radix 7, minusitem ra.s
ALIA EXEMPLA

no ; — 1 . . ; - Tra. ’
nr o7 — 7 3 4= fA3— [, 3 - Q& ¢

ALIVD EXEMPLV M.

3. 1620 — 18
f‘ -_— Y2, 1620
Summa  3s.

SEQVVNTVR TERTIO EXEMPLA DE BINO,

mijs & refiduis,
4 + 1.7 : 4 + T2 8
: .4 —ra s 4 — T2, 7
s, minus radixrelidui s, plus radixrelidui
Vema g+ J7—1s Velma s +Js—1{7
ALIA DVO EXEMPLA,
ra. 12 -+ 3 4 — 1 y

SVBTRACTIO. C4B. 11l

i Vemadmodum inadditione, unius appellationis numeri addendi:
Y ita nunc,ut fubtra@io perficiatur,unus ab altero, abfolurtus filicet nu
I merus ababfoluto, 8 denominatus 4 denominato fubtrahendus eft,

l' Quod fiinterea, quid cumfignis + & — fieridebeat, non ofcitan.
=2 ter obferues,nihil eft quodultra defiderare pofsis.

SEQVVNTVR EXEMPLA,ET PRIMODS

Binomijs,
r. 1 <+ 3 n <+ r. 6
2. 12+ 2 8 <+ ra. 28
manet 1 4+ fa 7

ALIVD EXEMPLVM,
4 * rna s
——,s 4 4 T30 7
manet radixrefidui 45 — J 224, uelma, Jg—J 7

Exemlpa




ALGEBRAE DESCRIPTIO, - . 4y
BXEMPLA §BCVNDO DE RESIDV1S,

4—ra.z7 . - 4—mn.s . -
4—m.s 4—ray
manet ' Impossibrie, uet ma.
ra. refidui 15 — J 224 ° minus radixrefi. 15 — J 224
ALIADVO EXEMPLA.
ra. 66 —ra. 26 rd. 12 = ¢
X _fd. 20 — T1a. 1§ 6 —ra g
' ma, ra, 135 —ra. 8o ma, ra. 48 —
AL1A EXEMPLA.
6 —ra. 24 ‘ £a. 168 — g
3__ra 6 ra. 45— 4
. 3 —Ia. 6 RO PR ] ‘
"$EQYVVNTVR TERTIO EXEMPLADE BINOMIIS ET RE §iq
4 - 1a. ) 12. 27 — 8
4 —nz7 , _ T .3 4+ 4
. ma. ra. 13 , ma. ra. iz — 13
. ALIVD EXEMPLVM 4
24 4-'12. 24 Vel 24 <~ I 13, :
16 — ra. 2 16 — I'd. 24

manentutrobigy,s plus radix bino. 36 + J wsa
ADHVE ALIVD EXEMPL VM,
24 — 1a. 24 24~ 12. 12
24 =+~ T2, 12 ' 24 *ra. 24
manentutrobigp, § minus radixbino. 36 4 J g

MVPVLTIPICATIO. CA4P. 111
| Vieiplicétur fingularii appellationd numeri multiplicais,cii fingulas
ritappellationd numeris ipfius multiplicadi, pductis deinde fingulis
cit fuis fignis dvbito modo additis,muluplicatio abfolura erit. Hoc tas
m& curabitur (¢per, ut linguli duo numeri,qui inter fe muluphcari de.
e b&t,unius fint denominadonis.quod i fic,facilis erit omnis multiplica
tlo, Sin minus,multiplicatione.utuna & eade {iteori denominatio,etficiendy effs
SEQVIFTVR EXBEMPLVM,
4 + My |
o 4 = Ta. 8
Pro. 16 =+ ra. 128 -+ 1a. Uz 4+ rd. 56,
. ALIA DVO EXEMPLA,
’ -+ I3 20 : 1d. 12 4= 3

e, -~

12 4 Ta. 20 12. 12 4+ 2

) i 164 4= I3 g0 13 -+ I 300 B
- 4 ALIVD EXEMPLV M. - ;
6 — ra. ¢ SN

6 — 1. g
- ta, 186 e '
.~ . % 36 — T3, 18O -
C produ 41 — ra. 710
ALIA DVO EXEMPLA

a1z 4+~ ¢ . 12— é
. B 6 =+ r.ar- - - 6 — r.
) T gm + o4 Ta, 3728 — 43

, Adhye
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S "ADHVC ALIA DYO.

4 -+ 1d, 7 2. 12 4= 6
4 — T 7 6 — 1ra, 12
, produ. 9 ‘ produ. 24.

 DIVPISIO. C4D. V.

72N N diuifione binomiorum & refiduorum, cum diuifor aut numerus
254 abfolutus, aut denominatus, aut binomium feu refiduum effe pofsit,
¥~ ] ad diuifionem commodius abfoluendam,diftinGtione quadam opus
¥ /q erit. Diuifor itag {i numerus abfolutus uel denominatus fuerit, in
=224 eum {inguliipfius diuidendinumeri, ut diGum eft,diuiditur.etenim
exeuntibus deindé cum fuis fignis {imul collectis, diuifio peracta erit. Quod/fi
fueritbinomium,feurefiduum: tunc tam diuifor,quam etiam diuidendus, per di-
uiforis contrarit nomen, hoc eft perrefiduum, {i binomium ipfe fuerit: uel perbi-
nomium.{irefliduum fuerit, multiplicari deber: nam produdgis deinde (cumhze
exry propofitione Buclidislib. feptimi,eandé quam ip{imultiplicati, hoc eft,diui
dendus & diuifor propofiti,rationem cuftodiant)illo fcilicet quem diuidendus de
deritin alterum,diuifis,diuifio peracta erit,

EXEMPLA PARTIS PRIORIS.

g§ 412 in 2 Item ra.14—3g in 3
exeunt 4 -+ ra. g exit ra, 23 —a%
AL!A PRIORIS PARTIS EXEMPLA,
$ 4 T z20 in rag Item 2. 24 — 8 in Jsé
. exit ra. 12% <+ 2 exeunt 2 — 1, 10}

EXEMPLVM PARTIS POSTERIORIS,

Diuidaturra, 73 <+ ra. 32 in Jwo+Js
Mult{plicemigiturutergnumems per J 10 — /3, diuiforis refiduii,contrarl
um fcilicetnomen, & producuntur ra. 2000 — 40, dividendus.z uerd, numerus
diuifor,diuifione deinde facta,erit exiens ra. o0 — 20,quod quidem multiplica

. 3 . o . \ .
tione eius cum diuifore primo pofito,, utfequitur,' probari poterit,
Ia. §00 — 20 °
ra. 10 -~ 1a. 8
- = I3, 4000 — la. 3200
ra, §000 = ra. 4000
produ. ra. soco — ra. 3200, at@ tantus eft etiam diusden-

dus primo poﬁ’t{xs, ra. 72 -+ ra 32, id quodfubaactione tandem & additione
. patebit,

SEQVVNTVR ALIA EXEMPLA,

Diuidantur ¢ inrefiduum 4 — ra, 7 uelin binomium 4 « ra. 7
Exeunchic qqidem 4 —r1a. 7, illicuerd 4 -~ ra, 2
Diuidatur binomium 23 —+ ra. 448 in 4 < ra, 7
Exeunt 4 4 ra. 7,

Quazritnx




ALGEBRAE DESCRIPTIO, Y
Quzritur autem huius divifionis dividendus numerus Tic, ¢

. Mulciplicentur Subtrahatur
) 23 - J 448 ‘ Jd 1705 de J s
am 4 — J 5 7 i 1024
92— J 316 33 3
— J 3703 9 infe -
o+ J 7168 11
produ. 36 + J 567 J ;677. Catera

dividendus nunc funte facilia,
-Diuidantur 48 <= 12, 438 o T2 384 -+ F2. 93, inbinomium s -+ ra. 1se
exeunt 6 + ra. 6, idquod muldplicatione diuifos
ris cum exeunte probari poteft. :

Diuldatur ra, 448 - 12. 36 in 712 ra, 352 <+ 12, 12 24,
Exit ra. ra. 292 4 ra.ra 23,

" DE EO QZOMODO DISCREPANTI.4

BINOMIORVM ET RESIDVORVM COGNO-"
fcatur,quomodo deindeex eis radices quadratz elici -
debeant. Caput .

Quid fit Binomium in genere,quid item Refiduum,ab initio huius Algo.
githmi dictum eft. Ecquiafexfunt tantum binomiorumuarie. -
tates feu [pecies.qua fit cuiufcg propria definitio,nunc
fubiungere uifum eft. :

G A

..
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EST IGITVR BINOMIVM,SEY EX BINIS NOMININIBYVS

Prima, fecunda, . tertia,

Quarta,

quinta  uel fexta,

irrationalis quaedam, ex duabus rationalibys,potentia tantum commenfurabilibus compofita,rectalinea,qua-

ram longior breuiorimaius poteft in quadratolinez,longiorilongitu.

6 + J 20

' longior [ Prima,
X : : - . | portio propofita rationali longi. ,
r commenfurabili, ] * breuior jtudine commenfurabilis c&mﬁ._} fecida, Sutd J 18 =+ 4
* cuiusitem " [ cuteft exbinis nominibus
SR N L ' neutra | tertia, J2g +~ I
dine w .

. . longior [ Quar. 6 4+ Jda4

incommenfura. portio propofit rationali longi.
_ bili,cuius item breufor Studine commenfurabilis exiftic,{i.< quinta, putd J s + - 3

. - | cuteft ex binis nominibus 4

" neutra | fexta, F J 2 +J] n

Ettantum quidem de binomiorum definitionibus.

dine

RESIDVVM SEV APOTOME

Prima, fecunda, tertia, Quarta,

Refidua porrd per apherefin eodem modo fe habent,quare

quinta uel fexta. *

eftirrationalis quzdam, ex duabus rationalibus,potentia tantum commenfurabilibus,ubi quidem unaab altera ab.
laca fuerit tandem relicta, cuius totaablata maius poteft in quadrato linez, ipfi toti longitu-

Tota [ Prima, g ¢ — J 20
. expofitzrationali longitudine :
commenfurabili,l ablata - Ycommenfurabilis exiftit, ficut) fecida, {utd J .4 — 4
_ cuius item . eftapotome
neutra | tertia, | J 24— J s
I A.Onn : [ Quar, 1 - :
. ﬁ nm_moa._..z.ﬂ.ﬁ»\ . | expofitz rationalilongitudine ¢ {20
i,cutysitem ablaa  scommenfurabilisexiftit,icut § quinta puts Jig — 4
. i ‘_ eftapotome Hu
neutra, - \fexta, o) Jig — Un

Exhis
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Ex his nuncpatet, tambinomia quam etiam refidua, licetaliquid commune
habeant, nimirum quod omniain genere irrationales {intlinez, duasitem ratio.
nales, potentia tantum commen(urabiles, rectas lineas ad earum conftitutionem
requirant, in triplici efle differentia, quarum prima quidem eft. Quod licet in om-
nibus binomijs, longioris portionis quadratum, quadrato breuioris portionis
maius fit,camen in prioribus tribus, primo feilicet fecundo & tertio,binomijs,quas
dratum longioris breuioris portionis quadrato maiuseft,in quadratolinez, lon.
giorilongitudine commentfurabili: in pofterioribus uerd, maius eft in quadrato 11
neg,longiori longitudine incommenfurabili, ut, 12 + ra. 23, ra. 45 + s &

ra 20 -+ ra. 35, ltemiz 4+ ra24, ra. 4 + 6 & ra 20 1 14,
Secundayerd, quod binomium primum & quartum , longiorem portionem -
rationalem,breuiorem uero irrationalem: & contra,binomium fecundum & quin
tum,breuiorem rationalem, longiorem uerd irrationalem habeant, ut, 13 -+
ra. 35, eftbinomium primum, 18 + ra. 33, quartum. Sic ra. 43 + &, fe-
cundum, fed ra. 48 + 5, quintum. Actertiadeinde,quod binomium ter.
tium & fextum. neutram portionem rationalem , fed utramgp irrationalem habe.
ant. ut ra. 6o - ra, 45, quodefttertium, at, ra. 6o ~+ ra. 35, fextumbi.

- nomiumeft, Atqgfecandum has differentias nuncfacile erit cuiuis, qualecunqy

binomium propofitum fuerit,cuiufnam ordinis binomium {it,indicare,

ET QVIAIAM VNVMQVODQVE BI-

NOMIVM, PER CONSEQVENS ETIAM VNVMQVOD.
. que refidyum, cuiufnam ordinis binomium uel refiduum fit, incel
ligi poteft,ad alterum huius capitis punctum, quomodo
fcilicet ex eisradices quadratz elici debeant,
' accedendum erit,

s Vodomne binomium pofsit effe radix quadrata alterius cuiufdam bi.
i nomii,ex eo perfpici poteft , quod alidsin abfolutis numeris accidere
) A8l confueuit,multiplicatione failicet fui infe. Quoditem contrd,omne
~ ) {binomium it quadratum,feuradicem quadratam habeat,cum Eucli.

=B des in fenario decimilibri quarto,cuius initium eft propofitio s4: finis
uerd 9, fingulorum binomiorum radicibus proptia nomina imponat, nifiha
inueniri poffent , ineptefeciffet, firebus, qua nonfunt,nomina & appellationes
impofuiffet. Ex hoc igitur quarto decimi Euclidis fenario,commode & uere infer.
¢ur, omnia binomia quadrata efle,, atqp ficeriamradices quadraras habere, licet de

. numero abfaluto illud idem non concedatur. Dicit autem Euclides in prima hu.

-

fus fenarij propofitione,quod Areolam, hoceft, fpaciit fub rationali,atq exbinis
nominibus prima comprehé&(um,potens, lrrationale fit, Ex binis item nominibus
lineaunauocetur. Vndenunc, cumradonaleid Vnitas etiam efle pofsit, unitas
‘infuper in quemcung numerum, uel quantitatem ducta, eandem producat : re-
&tam lineam, ex binis nominibus primam potentem, hoc eft, primi binomij te-
eragonicum latus , binomium efle,facile colligitur. Eodem modo ex fequentibus
huiusfenarij propofitionibus ordine habetur. Secundi binomij radicem quadra.
tam,efle lineam irrationalem,atg Ex binis medijs prima , Tertij:lineam irrationa-
fem, atp E‘x binis medijs fecundam,Quarti:lineam irrgtionalem,atcpMalo'rcn‘t.
Quinti uerd:lineam irrationalem,atcp Rationale & medium potentem. Sexti dein
delineamirrationalem,atqg Duo media potentem. Hzcille. Et quiaiamfa-
tis conftar,{ingula binomia radices quadratas habere,hz quomodo nunc exfingu

1is elicidebeant, per canonem quendam generalem tradetur. G . b
2 ro

7
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PRO ELICIENDIS BINOMIORVM RADIC!
. bus quadratis, canon quidam generalis.

Binomio propofito,fubtrahatur minoris quadratumde quadrato nominisma.
foris,atep in relidui quarta parte,ubi radix quadrata quafita ac inu@ta fuerit,eame- -
dietatimaioris nominis adsjciatur : & erit eius quod inde colligetur radix quadra.
ta,una inueniendee radicis portio.Porro fi colletithoc,de toto maiori nomine fub
trahatur,td radix refidui quadrata,alterd portioné oftédet. Vrifq igitur portiond
busper fignit =+ copulatis,tora binomi) propofitiradix quadrara, {efe exhibebi, -

SEQVVNTVR NVNC PRO SINGVLIS BINOs
mijs {ingula exempla,
23 -+ T, 448 binomium primum,
§29 ~Maiorls NomINis quadratum,
. 448 _minoris nominis quadratum,
3t ieuduuin, § refidui quarta pars
41 quartx partisradix, ad n! medietatem maioris, »
ueniunt .16, collecti:4 demde collectiradix, & unainueniendg radicis portio, -
23 (Otum matusnomen, ,
16 collectum, .
v 7 ehicuum @ ra, 7 deinde,
re{idui radix,& altcrainuentenda radicis portio,
Toraigitur binomij propofitiradix quadrara,
4 =+ ra.y, quxecratinuenienda,
Eft autem.uthabet propolitio huius iam commemorati fenarij prima, lineair.
rationalis,& Exbinisnominibusuna, Qudd porrs ficuera binomijradix,id mul.
tiplicatione fui infe probari poteft.

FLIADVOEXEMPLA, DEBINOMIO

Ol pje

fecundo, tertio,
Ja. 448 + 14 ra. 448 -4 ra. 36
443 443
! 156 ; 336
272 112
63 : 23
ra. 63 adra. iz, ueniunt ra. 28 adra. 112, ueniunt
ra. 343,de ra. 448, ma. na, ra, 25: de ra. 448, ma. ra. 18
ergo W 343 + W 7 ergo o 252 + W 23

radix quadrataeft binomij propofiti
Linea it€irrationalis, & refpectu quid€ binomij fecundi, Ex binis mediis prima,ut
habet propofitio fecunda.Confideratione uerd binomij tertfj,Jinea irrar: onalis, &
Ex binis medijs fecunda,uthabet propofitio tertia.  Quod porrd uere bincmio.
riradices quadratginuentg {int,id multiplicatione, ut fequitur, examinari poteft,

EXAMEN
bincmijfecundi, binomij tertfj,
1a. 12. 343 4 ra, ra. 7 o a5z 4o 2g
ra. ra. 343 = ra. ra. y w252 4 23
‘rd. 343 - ra. 7 ./ 252 o ./ 28
ra. ra, 2401 uel » o 7046
ra, ra, 2401 uel 7 w7056
Summaprodu@orum,
fa, 448 + 14 J 448 + I 336
' binomia propofita

Aliyd
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ALIVD EXEMPLVM DB BINOMIO QVARTO.
L -+ ra. 448
§76 maioris nominis quadratum,
448 minoris nominis quadratum,
128 Retiduum,
32, refiduiquarta pars,
ra, 32, quarte partis radix, ad 12, medietatem maioris, colliguntur
13 4 ra, 3, cuiusradix quadrata,Radix binomij 12+ ra, 32,una &cz. portio,
" 24, Totummaius nomen,
1 -+ ra. 3z, id quod colleGum eft, ,
© man€ 1z — ra 3, cuius radix quadraa, qua eft,Radix

. refidui 12 — J32, portioaltera.
- Totaigjtur binomfj propofin radix quadrata eft , Radix utriufgp
tam{cilicetbinomij 12 ~+ J 32, quam etiamrefidui 12 — /2
Eftautem linea irrationalis, & Maior uocatur, ut dicit propofitio huius fenarij
Quiod porro fituera propofiti binomij radix, multiplicatione, ut fequi-

14

\quarta.

tur,probari poteft.

Radixbinomfj 1 + J[32, et radixrefi. 2. J3a

et radixreli. iz — J 32

Radixbinomfj 12 + J 32,
xz-i-./;z, - 1),._,/3;
’ . ra. i
ra. 12

-Summa productor 24 -+ ra. 443, binomiumiciicet propolitum, beneigitur,
‘ ' ALIA DVO EXEMPLA DE BINOMIO

quinto, . fexto,
ra. 443 + 12 ‘ 3. 448 -~ ta. 3f2
448 ma, nominisqua. 448 ma, no. quadratum
‘ 144 mi. nominis qua. 352 mi. no. quadratum
, " 304 , 96
76 24
ra. 76 adra. nz, ra. 24 adra, i,
colligitur ra. 11z 4 ra. 76, colligitur ra. 112 ~+ ra, 24.
Huius nuncradix quadrata, nimirum radix bino.
mi) ra. uz + ra. 6, mi) ra. 11z 4 ra. 24
unaportios una portio
ra. 448 lowm ma. no, ra. 448 1omumXce,
ra. m: + ra. 76. ldquod col. ra. mz - ra, 24 Id
ma, ra. uz =~ ra, 76, ma. ra. 112 — ra. 24
.. Huius nuncradix quadrata, nimirum Radix re.
fidui ra. 12 — ra vs. . {fidui ra. 112 — ra. 24
parsaltera. . pars altera.
Binomfj igitur propofitiradix eft
Radix utriufeg ~ . Radix utriufg
binomijfcilicet J.1s + J 76 bino. fcilicet J vz + J 24
& refidui Juy ] 56 &relidu, Jue __ )24
' Eftautem lineairrationalis, & uocatur
Duo media potens ,

’Rationale mediumép potens,
ut quidem dicit propofitio huius fenarij
quinta ' fexta
G ; Proba

B LT
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’ PROLA BINOMII QVINTIL

Radixbinomij Juz + J 76 et ra refidui ) ns — § 76

Radixbinomij] Jum + J76 et ra refidui J nz — J 76
Jus + J 76 & daz—J 76
-+ 6 -
-+ 6
Summa productorum ra, 445 4= 1z, & bene,
PROBA BINOMII SEXTL
Radixbinomij J 12 = J 24 et ra, refidui J uz — J 24
Radixbinomfj J nz <+ J 24 et va reflidui J uz — J 24
d [ 34 X Juw  Jzg
ra. '8 ]
ra. 88 .
Summa produciorum ra. 448 - ra. 3528(, bene,

Ethec quidem debinomiorum radicibusinueniendis di&a fufficiant. Simil§
modo iam agendum eft cum Refiduis . cum & ipfa quadrataefle, atq ita radices
quadratas habere,ex propolfitione 91, & ordine fequentibus quing eiuldem deci.
mi Euclidismanifefte parear. Quare pro ijs eodem modo operatione inflitura,

Primi refidui, quod eft 23 — ra. 448, radix quadrata inuenitur effe, 4 —
ra. 7. Eft autem & ipfa Reliduum , & irrationalis linea, ut habet propofitio
huius fenarij prima. ~ Secundi uero, quod eft ra. 448 — 14, radix quadraca
inuenitur, ra. 1a. 343 — ra. ra, 7.  Que eft linea irrationalis, & Medizre-
fidua prima, ex propofitione 92.  Tertij autem, quod eft ra, 448 — ra. 336,
radix. quadrata inuenitur, ra. ra. 22 — ra. ra. 28, que eft linea frrrtionalis &
Medig refiduafecunda, ex propofitione g3  Quarti deinde, quod eft 24 —
ra. 443 radix quadraca inuenitur,Radix binomij 12 ~+ ra. 3:, minus, radix refidui
12 — ra. 3. gug eft linea irrationalis, & Minor uocata,ex propofitione 94, Quin
tiit€, quod eftra 443 — 12, radix quadrata inuenitur, Radixbinomij 1a, 112 <=
ra.y6,minusradix re{lidui ra. 112 — ra. 76. que eftlinea irrationalis, 8 Cum ratio
nali medium totum conficiens finea,ex propofitionegs. Sexti tandem, quodeft
ra. 448 — ra. 352, radix quadratainuenitur, Radixbinomij ra. nz 4 ra, 14 mi.
nus radix refidui ra. m2 — ra. 24 qug eftlineairrationalis, & Cum medio medi&
totum conficiens linea,ex propofitione huius fenarfj ultima 6.

Et licet fatis iam fupérque, quomodo ex binomijs, refiduis item , radices
quadratzinueniti debeant,raditum fit , ne quid tamen huiusareis ftudiofi habe.
ant, quod conquerantur uniusarg alterius exempli praxim, pro utrog {ubiun.
gere placuit.  Sititag propolitum irryenireradicem quadratam,

exbinomio exreliduo
_ 73— J 2880 72t + J 23880
.g:sg— 5188
2880_— 2880
2304 . 2304
576 576
- 24 ad 38 24 ad 36 ..
 uenuunt 6o de 72 uenuunt 6o de 72
manent 12 manent iz '
ergo J 60 + (quiabino.) ergo J 6o — (quiarefl)
J 12, propofici binomi J 12, propofii refidui
radix quadrata erit,

-
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SIT NYNC PROPOSITVM HARVM INVEN,
tarum radicum,ut g:!z funt binomium & refliduum fextum,

radices quadratas inuenire, ‘ ,
ra. 60 -~ Tra 12 : fa. 6o — ra.i1a
60 - ~ 6o
12 12
48 43
12 13
] n ad Jd 1 J ad T
ueniunt J 15 4 J 12 ueniunt J 15 4 J1a
de ra. 6o - de ra. 6o
ma. Jig — Jn. ma, Jag — J 2
Propofitiigitur binomij Propofiti igitur refidui
radix quadrata eft :
Radixutriufgp Radix bino.
binomij fcilicet J 15 +Jz mij J 15 + J 12, minus
&refidui J 15 — J s radix re, J 15 — J 2.
SEQVITVR PROBA,INSTITVTA PRO
: refiduo,

radix bi, J1ig+ J 13 minus ra. re. Jigs— J 12
radix bi. J1g +J 12 minus ra. re. Jig— J 13 _
Jis e d 12 plus Jis—J
minus J 3
. minusJ 3
Summa pro. J 6o — J1z Refiduum
propofitum, beneigitur operatunt. -

EST PORRO QVIDAM CANON GENERALES ALIVS,
per quem iuxta Algebra regulas binomiorum & refiduorum radicesin-
ueniuntur, qui fic fehabet. .

Binomio uel R efiduo aliquo propofito,recipiatur dimidium portionis; ud no
minis minoris,maiore deinde portione iuxta Algebrz regulas in duas partes {ic di
wifa , ut harum multiplicatio,uniusfcilicet cum altera tantim, quantim nimirum

dratum medietatis minoris fuerit,producat, res peracta erit, cum tandem bi.
nomij uel refidui propofiti radix,per harum partium radices fimul colle@as, ratio.
ne binomij: ueluna abalterafubtracta, {i refliduum propofitum fuerit, fignifice
tur. Huncautem canonem infra,ubi res & fimilitudo poftulauerint, ttactabimus.

Hactenus deradicibus,binomiorim & refiduorum inueniendis. Ne quisau.
tem terreatur, quod inhactraitatione decimi libri Euclidis fubindementionem
facimus,cum uidelicetilla {ine decimilibri cognitione intelligi nequeant , ac prius
cognofci librum huncoporteat, quim harum explicatio regularum fufcipiatur,
Quod ipfum fane uerum effet,{i perfectam & integram horum quis cognitionem
requireret, fed tantum deeis intelligere,ut quz iam fequuntur,planiora{int,etiam
finullas plane adduxiffemus Fropoﬁn’ones, res fatisdefcripta effet. Quare eas
hanc ob cauflam folim propofitas 4 nobis effe exiftimet quifpid, utnimirum ea.

rum operationes certis rationibus fundari perfuafum fibihaberet:an.
fam deinde etiam,his nunc perceptis, arriperet,fubtilius ifta ex.
quirendi, cum iam {int aliquomodo defcripta,&
quodammodep primis lineamentis
adumbrata,

Sequuntur
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9
SEQVPVNTV R NVNC AD AEQV A

TIONES SVPRA TRADITAS,AD EA ETIAM
quz hactenus defurdis expofita funt,commodius exercenda,
SR exemplaalia,

Primum. Efto triangulum re&angulum, atq cathetus eius 8 — J 32,
bafis uerd 8 hypotenufafimul,16 — J 128, quancaerit utracg, bals feilie
cet & hypotenufa,lineafeorfim, qugritur, Facit
' Bafis quidem 6 = J 18
Hypotenufa uerd 10— J g0
OPERATIO.

Cathetusex hypotefi,  funt s—J
Sitautem nuncbafis 1 T2,
Hypotenufaigitur ,erunt 16 — J 113 Nminus 1 ra,

Etquia quadratum hypotenufz in triangulo rectan,
lo,ex propofitione 47 primi,quadratis catheti & ba.
fislinearum xxquale eft. Singularum igiturlinearum qua
dratis acceptis, de eo etiam quod ab hypotenufa defcris
bitur,catheti ucl bafis,utro uoles,quadrato,fubtrao,id
quodrelinquitur, ex communila notitia, Si ab 2qualis
bus zqualia fubtrahantur, & cz. alterius, bafis quidem,
ubi catheti,, cathetiuerd, ubi bafis quadratum fubtras
¢tum fuerit,quadrato ¢quale erit, ]

$— Ui

SEQVITVR NVNC DICTORVM
LL calculus.

"¢ — 4 33 N Cathetus : radix Bafis
.—-J;z 1 ra.

?6 — d $192 thadratum 1 pri. quadratum

16 — J1as N minus s ra, Hypotenufa,
16 —J123 N minus 1 ra,
356 4= 128 N plus 4 pr,
— J 32768 N bis |
minus 16 — J 8 radi. bis

334 — Jinopa N, plus 1 pri. minus 32 — J 512 ra. '
quadratum hypotenuf¢.A quo primo quadratum catheti, deinde etfam quas
dratum bafis fubtrahendum eft, & relinquuntur candem,
ratione quidem fubtractionis prioris,
238 = J 73728 N plus 1 pri, minus 3 — J qus 1.
zquales uniprima,

ratione uerd fubtradionis pofterioris,
384 — Juyioya N minus 32 — J g13 ra.
zquales 96 — J s192 N

Et

P —
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Et ultimo, fuxta dllam communem notitiam, Si zqualibus 2qualiaadiie 7
eur,&cx, Siitemabaqualibus z?\tlxaliafubmhannn cx.uenig::h aadjcian-
o ass — d 73718 2qua. §3 — J g1z ra.
Eftprimazquatio. Diuilioneigiturnumeri quantitatis debdliorisin nume.
rumquantitatis potentioris, radicis ualor cognofcendus: per eum deinde, Bafis
. quacnl?;tas cxprimend; eft. o ’
oniam autem huius diuifionis dividens quantitas eft refiduum , per fi
igitarbinomium ,quod eft 32 + J 512, alia dividenda, aliaitem quan’t?l:::*z:lxil::u!t
. dens,multiplicatione,inuenienda cft,ut fequitur, :

288 — J 73728 32 — Jsu2
am 32 +J g2 cum 32 4+ J g2
9216 — f 6144 1024 — g2
— J 73728
+ J 41472 r millies g
3072 — J 4608 uicies : N
. quater &
Quantitas diui- $13
denda diuidens
INSTITVATVR NVN¢C DIVISIO.
*
- o
34
Diuidantur 3073+ — [J 4608 milliesuicies&ce.
exeunt 6 + J 13, &ranaeftbafis quantitas,
i . 12 S+, quinquagies deci.
256 es bis.

Et quiaiam bafis quantitas nota eft,quan,
tahypotenufafola fuerit,cumhz dug¢ quanti-
- tates {imul,ex hypothefi;i6 — J 128{ing,fub-
tractione manifeftabitur

ALIVD EXEMPLVM
{imile. »

Triangulil eftorettangulum,atgp ca-
thetuseius 8 + J 128, bafisuerd & hy~
potenufafimul, 16 + J 512, quanta erit
utracy, bafis fcilicet & hypotenufa, li-
nea feorfim, qugritur.  kacit
Bafis quidem 6 + J 71
Hypote, uerd 10 -+ J 200

+ 128

L ’

OPERATI O,

Cathetus, ex hypothefi funt § + Jns3
Sitautem nuncbalis 1 radix
Hypotenufaigitur erunt 16 + J 12 minus 1 rd
Muldplicatione quarantur quadratalaterum, & erunt
Cathetiquidem = 193 ~~ J 32768 , .
Bafis werd . - .. ., 1 pr , «
~ ac hypotenufe deinde, ' !

268 -+ J 524288 N, plus 1 pri. minus 7 — J 2048 Quare
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Quare, iuxta penultimam propdfitionem primi,
968 + J 524288 N, plus 1 pri. minus 32 — J 2049
@quales 19z + J 32768 N. 4 1 pri.
At ultim¢ tandem, iuxta communes notitias additione 8 fub.
: tractione facta, ueniunt ‘
576 + J 25492 N aqua, - 33 4+ J 2048 ra.

Eft autem prima zquatio. Numerus igitur chara@eris N, tanquam debilia
ris,in numerum characteris potentioris, ra. diuidendus eft,ut{equirur. y

Queeratur primo nouus dividendus, nouus item diuifor, per multiplicatio.
nem utriufgg cum diuiforis contrario nomine, refliduonimirum  J 2048 — 32,

J 294912 + 576\ J 2048 ~+ 32
cum J 2048 — 32 cum J 2048 — 32
24576 — 18432 3648 —— 1024
— J 301989888 ‘ n o
+ J 679477248 ~3 |
61344 -+ J 75497472 1024 ' *
Diuidendus Diuifor.
=
o
g
- 2 R ale b ¥ o )
a4 + ] Fs405472 . .
6 . -+ J 72 balis. Quefid .
1024 . . 10489576 o

, balis & hypotenufz aggregato fubtrahatur,
~relinquuntur 10+ J 200, hypotenufz quantitas,ut fuprd.

- Calculus porro fubtractionis pracedentis fic inflituatur,

J_s01989838 _ de I 679477248 .
8 37748736 8493466
4 9437184 21233664
' - 307 o de” 4608

- - . . . .manent - g6 .infe
) produ. 2359296 .,
communisnu, - 32
.» T 7saszan )
 Porrd triangulorum arex funt, prioris quidem 36 — J nig2, pofterioris wes
. 1072 + J 4608. ldquodex propofitione 41 primi,& canone quodam genera.
li,in eodem primolibro expolfito, facite colligetur. 4

OPERATIO TRIANGVLI PRIORIS ;
;. .percanonem.. = | o
~ Latera + ., Y Exceflus
v — J g0 .. 2 — J 2
§ — .,32» i ',‘, = L 4 — J g .-
24 — J 288 - B MCdictas 2 —_—J 72 S
12— J 128 prl'mum,Y “U T 308 — J 10368 fecundym,
2448 — J 5071968~ teitium productum,
PRGN A Huius

P
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ALGEBRAE DESCRIPT1O, $9
Huius igitur radice ut fequitur quaefica,
2448 — | go71963.
§992704  maioris quadratum,
971968 minoris quadratum,
20736  reliduum,
’ s184  refidui quartapars,
vs - quartzpartisradix, ad 114, |
ueniunt 1296, uniusportionisquadratum, de 244¢
manent 1152,  alteriusportionis quadratum,
Radixigitur , a¢ per confequens trianguli propofiti
area, 36 — J 152
OPERATIO TRIANGVLI ALTERIVS,

Latera Exceflus

10 == .!_ 200 s+ Js
$ J 128 4+ J33

6 +J 72 6§ + J72
24 4 J ug2 Medietas 12 o J 2538

24 <+ J gz primum 26 o J 41472 fecundum

Portd 9792 4= J 95551488 stertium productum, Atqparea deinde trian-
guli 72 4 J 4608, idquod fequenti calcu.

lo manifeftabitar,
9792 - J 95551488
95883264 maioris 95551488 minorisquadratum,
331776 refiduum, 82944.. refiduiquareapars,

288 quartae partisradix, ad 4896,
ueniunt s184 unius portionis, Xcx, de 9792,
manent 4608, alteriusportionisquadratum,  quare
72 -+ J 4608 radixbinomij,&cz. -
‘ EXEMPLVM SECVNDVM
Sunt 12 diuifa in duas partes, Quoniam autem partium multiplicatio,
unius quidem cumaltera,2o uel 28 producit, quanta erit utrags parss

' minor maior
- 20 2 10
Facit quantumad { . funt
28 6—rag 6 4-1¢g

Tertium. Sunt2diuifain partesduas, Quoniam autem partium qua.

dratafimul o0 ue! 100 faciunt,partesigitur quantee funt¢
Rcfpondctur refpectu
minor maior

quidem 90 - 3 9
funt
6 —J1g, 6 sa /14

uero to0 ' )
H 2 Sequitur
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SEQVITVR OPERATIONIS EXAMEN,
Sumantur numeti fecundo inuent,

6 — J 14 minor 6 + J 14 maior
6 — J 14 € 3= J 14
36 + 14 36 4 14

100: & bene,

Quartum., Numerus in duo diuifus eft,quoniam autem
partiumdifferentiafunt s,
qui'uerd ex multiplicatione unius cumaltera producitur numerus, 27
uel 36, quantus fi¢ ipfe diuifus, quantg deinde etiam partes, quxrl
tur, Facit :

diuifus quidem” 12 uel ra, 130
Partes deinde, refpectu -
. minor maior
quidem 2y 3  J
uerd 36 ra. 45 — 3 ra, 45 -+ 13

Vel,quiuerbex partium quadratis colligitur numerus , so funt,
uel 7z,quantus&ce. |

* Facit diuifus quidem 8 uel ra. ios
\
Partes uero,refpectu
' minor maior
quidem o ] 7
uer6 72 ra. 27 — 3 fa., 27 - 3

OPERATIO PARTIS PRIORIS, QVANTVM
' ad multiplicationem partium,

ponatur 1 ra. totus diuifus.
Ecquia . ¢ N, pardumdifferentia,exhypothefi,
"~ erit ira, — 3 N minor, ‘
& itn, 4 3 N maiot pars.

Quare quantum ad multiplicatio nem, uenit
3ipn — 9o N 2qual, 27 uel 36 N, o
Quantum uero ad partium quadrata, uenit
tpri +n8N  =zqual so uel 72 N.

ALITER INSTITVTA HVIVS EXE M. .
pli operatio, i’

Quzrantur primd partes,deinde etiam ipfe totus numerus,
‘ Sititaque
1 ra, maior, uel 1 ra, minor,

3 fa, = 6 N pars minor, s 13, 4 ¢ N maior,
. ' uenit
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; N
wenit, multiplication e fa&a,

© 1pri, — 612,
preductorum, - xqual. 27, uel 36 N,
: S t pri. + 612,
ratione quidem

. 1 pri. zqua, 6 ra, 4+ 7 N, el 18N,
-quadratorum uero, ‘

| 1p. - 612, fqual. 7, uel 13 N,
EXEMPLVM QVINTVM,
Sunt 12 ,uel 19 divifainduas partes,

Quoniamautem una parte cum altera multiplicata, producto deinde
in partium differentiam diuifo; 17 £ exeunt,quantgpartes fint, qugritur,

‘ maioy ' minor pars,
Facit ¥y ]
T 3963 —=8 2y — ra. 396%

Vel, Quoniam autem partium quadrata fimul iun&ta,atqgid quod

colligitur, in partium differentiam divifum: 37 exeunt, quantg partes
fint qugritur. -

maior - minor pars

Facit 7 $
28 — ra. 292, ra. 252 — 9
OPERATIO PARTIS PRIORIS,
1 ra. Maior, uel 1 ra, Minor,
12N __1ra minor 13 N —1ra. maijor. .
12 ra, — 1 pri. produ. 1zra. — 1 pri.  productum,
2ra,— 12N differenta 12 N — 2ra.  differentia,

AEQVATIOIGITVR

12 ra, — 1 pri, C s 12 ra. — 1 pri. . .
— Xqua, 1. zqua. i N -

2ra, — 12 N 1 73 N 12 N —z2ra. qua. w73

$1C ETIAM INSTITVATVR OPERATIO

cumnumero 19, &K uenit

L pri. 4 16 ra. 3 pri. 4 3321 N
®quales 3321 N xquales ¢4 ra,
Pofterioris partis operatio ex priore nunc eft facilis.

EXEMPLYVM SEXTVM,

Sunt tres numeri,quorum primus cumaliquo alio, quarto fcilicet,
ad reliquos duos fimul fumptos, fit {. Secundus uerd cum eodem
quarto, ad reliquos, fit in ratione 3, Ac tertius deinde,& ipfe cum eo-,
dem quarto numero,reliquis duobus @qualis fit.cum fic ille quartus nu-
merus, exhypothefi, 8 efle ponatur,quantinunchitres numeriefle de-
beant,queritur. | |
' Primus, _fecundus, tertius numerys,

Facit 24 40 & 56
H 3 Operatio
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62
OPERATIO.
Primus fecundus & tertius.  Quartusalius,
Ponatur 1 radix, Keuntzra +24N, args,

Et quoniam fecundus cum dato,tertij & primi numerorum tres quinta funt:
totaigitur omnium fumma ad eofdem,tertium & primum,numeros,in ratione,ut
8 ad 5, uel o&o quint erunt. Per regulam ergo proportionum,dicendo 8 danty,
quid 4 ra. + 3 N:primi & tertij numerorum fumma manifeftabitur. Quoni.
am autem primus numerus notus eft, cumisf{ic 1 radix pofita, eodem primode
hac fumma fubtracto: tertius, hoc terdo deinde detertn & fecundi numerorum
fumma fubtracto:fecundus etiam numerys manifeftabitur. Ponuntur itags nume-
rifingulifeorfim fic. _

Primus fecundus tertius quartus.
1 ra. l-}ra.+4N |§l’a.+zoN 8

Et¢ quoniam etiam tertius cum quarto numeris primo & fecundo zqualis

eft, tertius igitur quarto,fecundus uero numero primo additus, qua colliguntur,
:-‘ira.-;-zaN. & z%ra.+4N

inter fe equales erunt. Radix igitur, hoc eft, primus numerus 24, fecundus

44, & tertius 56 uenient, quod probari poteft. :

Septimum. Sunttres numeri,quorum primus cumaliquoalio , quar/
tofcilicer,ad reliquos duos fimul fumptos : fefquialteram, fecundus uerd
cum ¢eodem quartoad reliquos: ut3 ad 5. actertius deinde,& ipfe cum
eodem quarto numero:gqualitatis rationem conftituit,cumille quartus
numerusiuxca propofitum ¢ uel 24 aut unitas efle ponatur,quantihi

tres numeriefle debeant,qugritur,
’ Facit, quantum ad nume:

Primus fecundus tertius
g 9 . 137 ; 579 9 ‘:"g
um 24 . 3615 ¢ 333 2613
unitate . 113 oL} 13

O@auum, Diuidantur 132 intres partes fic,ut prima multiplicata per
3, producattres quartas minus 3, fecundg partis diuife in 2, Etiterum
prima multiplicataper 4, producattres quintas minus 1, tertig partis

diuife in 7, queritur,&cg.
, prima fecunda tertia pars
- Facit 2 24 s05
OPERATIO.

Efto primapars 1 radix,haxcmultiplicata per 3, producuntur 3 ra. Et quo-
niam ha ex hypothefi, in ternario minus funt , quam tres quarta partis fecund-e
diuifein duo,hoc eft,quam tres quartz dimidfj fecundzx partis, ad 3 ra. igitur 3 l\i
addendi,eius deinde quod colligitur, (cum llud tres quartg canti fint ) intcgrum
r¢l§ula proportionum, dicendo  funt 3 ra. 4 3 N, quid unum , quarendum
eft. Veniuntautemfic 4 ra. + 4 N,ipfum integrii,ac per confequens, fecunda

pars in duo diuifa, eodgigitur integro bis fumpto, fecunda pars, s ra. ~+ s N erunt,
‘ " Non
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Non aliter {uxta exempli hypothefes, & tertia pars quarenda etit, Quofadto,
partes erunt. .
Prima 1ra fecunda s ra, 4+ s N
Tertia 2ra. 4+ nt N, Awp
ultimo tandem  gs2ra. @qua. i N,
Nonum. Diuidantur 36 intrespartesfic, ut primamultiplicata per
6, producatfefquialterum plus o, {ecundg partis divifgin s, ;etfecunda
diuifain s, flatuat felquiquartum minus 4, tertig partis multiplicatg per

3, qugricur Xcg,
Facit | 35i% 30 ¢ 2531
PONITVR AD OPERATIONEM S§IC T .
Prima 1 12,
fecunda 20 ra. — 30 N
tertia ora 4 1 N
. . P, ]
Summa partium 212 ra 2914 N aqua, 36 N.
Eodem modo 45 intrespartes diuifa,
Prima fecunda tertia
exeuntpartes 3412 394 232
Id quod probari poteft, ut fequicur.
Prima fecunda pars
353% | 395}
N cum 6 ' in s
e 244 Co / ’ 133
. v 203:5 o 4160
minus o o plus 4
~ uh Dic s 1 Dic
3dant nj%, quida, s dant g22%, quid 4
Facit ¢ o Facit 231}
‘ cum ¢ - o oin 3
produ. 39%f,fe- - = -0 exeunt 22}, tertia
cunda R pars. beneigitur.

Decimum. Propofitumeft, numerum s, 12, 8 vel 21, feu quemzcungy
alium numerum,diuiderein duas portiones; quarum maioris quadra’
tum tantum faciat, quantum’ nuterus ipfe ; cum fua portione minore
multiplicatus,producie, =~ T - SRR

Facitratfone-numeri
) Maior ~ ‘minorportio - - -
6 2. 45 — 3 o — ra. 45
1271 IR 180 — 6 ) 18 — ra. 180
s - 8o — 4 2 — 1 80
oo Km0l g — Ruand " dimilem
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Similem diuifionem linez alicuius datx proponit Euclides in fecundo.per uns
decimam:infexto deinde, per propofitionem 30,quod obitcrindicare libuat,

OPERATIO NVMERI VNIVS, 6 SCILICET,
ficinftar omnium, Eftoitap
1 12, Maior, uel 1 ra. minor,
erunt ¢ N — 1 ra. minor. 6 N — 1 ra. maior,
) Quadratadeinde portionum maijorum,
3 pri. 36 N— 1 ra, 4 ¢ prl.
Produ®auers, 8ca.
Atq tandem equatio ultima,
apri. +- 612, zqua. 36N, uel 1 pri+36 N a2qua. wr.
Procedatur nunc fecundum canones fecund zquationis primum
& tertium , & ueniet utpofitum

S$EQVITVR PROBA INSTITVTA PRO
numero primo 6,

54 — J 1620

Totus Maiorportio minor

é . 45 — 3 9 — 1 45
s.
~
"
s4 — J 1620
PROPONVNTVR HVIVSMODI EXEMPL A
etiam fic.
Diuidantur 24 in duas portiones inzquales, ut, cum maioremin

feipfam , totum ueré6 numerum 24 cum minore portione multiplicas

uero,gquales numeri producantur, Facit
Maior Minor portio
T2, 720 = 12 & 36 — 1. 720

In hunc modum radicenumeri 48 diuifa,
excunt partes, Maiorquidemra. 6o — ra. 12, minoruerd
1a. 108 — ra. 60, quod probari poteft.

Vndecimtt. Etquianumero induasportiones diuifo, quarit maioris
quadratil tantit faciat,quantii totus diuifus numerus ciy minori fua portio
ne multiplicatus producit,quantus fueritipfe totus numerus,minoritem
portio, cum maior portio ex hypothefifit ra. 8o — 4, uelra, 45 — 3

quaritur, Facit totus minor portio,

6 9 — 12, 45
OPERATI1O.

‘ Mafor Minor portio,
Totus dso— 4 . d go— 4
1 K2y quare s radix, minys

: J4s—3 das —3

Aty
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C Atq fatamultiplicatione,ueniunt
96 = J 5120 d 80 4
N, =qua. 1 pri, minus ra,
54 — J 1620 Jas— 3

_ Vel excommun{ xjuadam notitia,
J 80 — 4 96 — J s120 .
12, o N &qua, 1 pri,
Jas__ 3 54— J160 1 d
Eftautem exemplum canonis 2quationis fecundaefecundi aty
eius folutio talis, R
Quantitates zquationis quantumad primum, fint
Media minima maxima quantitas
Jso— 41 +96 —J 20 N xqua. 1 pri.

T0 — 3 infe, 24 — J yo,j)lus 96 — J s10
ueniunt 120 — J foco. Huiusradix
funt 1o — Jao
plus J 2o - Jz .
Cum quantitatibus 2quationis fecundi, eodem modo operationeinftituta,
2que etiam feliciter fuccedet.

EXEMPLVM DVODECIMV M,.

Duobus numeris ingqualibus, 34 & 30 datis, propofitiz eft,maiorem
in duas portiones ita diuidere, urinter eas medietas minoris fic medio lo
co proportionalis.uel, quod idé eft, utquifub portionibus, unacumal.
tera muluphcata continetur numerus , gqualis fit quartg parti quadrai

-

aumeri minoris, .
Facit 25, & 9.

) , , OPERATIO,

Maior . Minor - Medietas minoris

4 .., . ¥ Iy '
Quantitates ex hypothefi proportionales
I8 - AT T 3¢ N—1r1a,
quare 34 ra. — 1 pr, =qua, 225 N &cz,
ALIA HVIVS DIVISIONIS EXEMPLA.
Numerl propo(’ idd Medietas Partes dtuL
maior, minor minoris fionis
17y 108 s4 81 36
6y . §6 28 49 16
49 z7 5L 24l +J 48 24y — J48
30 18 9 27 3
26 24 2 16 9
o . 1; ” € X 9 4 .
_ 4 2 4 :
, s} 8 4 53 3
?v_ ¥ -|- J 3! '; ‘;- - J -,r,s
Pofuunus uius diuifionds exempla plura,cum » eorum ufusindecimo

: Eudlidis hbro requirature. - . 4
' ! I Nunc
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NVNC PRO RADICIBVS BINOMIO-

RVM ET RESIDVORVM INVENIENDIS,CVM
eadem fitillas eliciendi,qua eft propofite diuifionis,operatio, unum
atcpalterum exemplum fubfjciemus.

Si¢ binomium ra. 448 - 14,uel refiduum ra, 448 — 14, at(p
propofitum,radicem eius quadratam elicere,

OPERATIO. - _
Duz huius binomij uel refidui portiones, feunomina inzqualia,
maius minus medietas, mi.
fint ra. 448 & 14,  atg 7e :
_ Quantitates proportionales,
¢ radix C . d 448 N—1na,
Facta multiplicatione, uenit
. J 448 radicum — 1 pri.  axqua. 49 N o

- Wel, ex communi illa notitia ,Si 22qualibus ®qualia addantur,
J 448 radi. aqua. 1prie 4- 49 N,

Eft autem exemplum canonis tertij 2quationis fecundz, atq eius
folutio, utfequitur.

Numerus characeris medij J 448, huius dimidium J m:, dimidijuerd huius
uadratif 113, minus 49 , manent 63, cuius radix quadrata, J 6; ,demedietatcra-
dicii, J 113,{ubtracta, uel eiaddita,colligitur hic quide J 343;,una defideratz radi.
cisportio,manetuerdillic J 7, portioaltera. Etquia eft binomii propofité: per

~ radices portionum aggregatas, ut o 343 4  7,Binomij,uel, quiaeﬁ refiduum
propofitum: per id quod relinquitur, poftquam minorisradix deradice portionis
maioris fubtraca eft, nimirum o 343 — W 7, refidui propofiti radix indicabi»
tur, id quod examinari poterit, o '

SEQVVNTVR HVIVS RE1 DVO EXEMPL A
alia,unum quidem pro binomio tertio, alterum uerd pro

fexto refiduo expofitum,
Binomiumtertium  J 448 + J 336 .
Maius minusnomen Minorisme,
d a4 J 56 dssq
Quantitates proportionales
g radix J 34 J 448 N — 1 radice.

Factamultiplicatione,uenit ultimo

J 448 radicum =xqua. 84 N 4 1« pri

Jiz infe, nz, minus 34, manent 28. Hufus radixqua,
drata, ] 18, de J 112 fubtra®a, uel ad J 112 addita, manet J 2s,uel uenit J 2.
Harum partiumradices fimul iuné&e, ut W 252 + J/ 28. Binomij,radice uerd
unius de alterius portionis radice fubtra®ta: per id quod relinquitur, nimirum -
o 253 = J/ 28, Refidui propofiti radix indicabitur,

. Refiduum
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Refidyym fextum Jags — 352
Maius minusnomen Minoris medietas
d 443 J3s2 dss
Qurantitates proportionales,

‘ Factamultiplicatione, uenit ultimd
J 44s radicum xqua. 88 N < 1pr,
atq partes deinde,
J maior quidem minoruerd
Jdauz g J2q4 . 7 Jm— 24
| Totius tandem refiduiradix, ' | )
Radixbinomij J na —+ J 24 minus ra. refidul J ms e J 24
Nominiswerd contrarij, Binomij feilicet, radix eft
Radix utriufep, hoceft,
&binomij J sz + J 24, atpetiamrelidui J 112 J 24,

x

EXEMPLVM DECIMVM TERTIVM,
Diuidantur 10 in duasportiones, quarumuna cumaltera multiplis
cata, 15, 20, 24, 1 uel 2, &c¢. producuntur,

Faditrationenume.
maior minor portio
15, ¢ =d 10 s —Jd 0o
20, g 4d 5 s —Jd5
ol 24, 6 4
1 s +J 24 s— Jz24
3, 5 4 J24% s —J24%
OPERATIO,
Sit 1 radix,una, & so N — 1 ra, alteraportia,

Et ueniunt facta multiplicatione,

1013, — 1Pprie  =qUa. 5, 20, 24, ez, N, |
Decimumquartum,  Sinttres numeri,& efto quod primus cum ¢, fe.
cundi #: fecundus uerd cum 4,ipfum tertium bis,& eius X:actertiusde,
inde minus o,priminumeri tres quartas contineat,queritur de nusmeris,

Primus fecundus tertius
Facit 48% g1l 13
. OPERATIO.
1 ra. Pri gra. + 81 N fecun, é ra. 4 ¢2 N Ter,
< . ’ 2 9
quare 6 ra. — 29 N 2qua,  4ra,

9 . . , :
Decimum quintum, Detur numerus quadratus,cuiusradicis quadru
plo 21 additis, quod inde colligitur,ad ipfim quadratum e habeatin ra-
tione 33uel 21, uel gqualitatis , ¢z, queritur,

acit 9, uel 102% 4 Jagiz2, uel 49,
: OPERATIO.
1 radix | 1 pri, g1+ ulN,

11 Propots
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Proportionalitates.
) { |

) 3
412, + N ad 1 pri. ut 9 ad 4
'

L

)
Multiplicatione facta, ueniunt

1z ra. + 63 N n pri.
16 ra. + 84 N xquales { 9 pri. &Cx.‘
4 T -+ 21 1 pri,

SEQVITVR HVIVS EXEMPLI EXAMEN,
Sumatur ad examinandum numerus fecundas.
B LR 2 -+ d 315522
Huius'radix quadrata, J 622 + 8, quaterfumpta, uenit J 16122 4 3f

Additis 21 colliguntur J16132 + 243. Et quoniam hzc fumma adipfum
quadratum, 107t + J ;.g;g‘;,(se,utpoﬁ’tum eft,haberedebet,ficut 9 ad 4. Facta
igitur multiplicatione prima cum quarta, {ecunde deinde cum quantitate uel nu
mero tertio, cumid¢ numerus, nimirum, J 259142 4 98%, utring préducatur:
quodhocinuento numero,exemplo fatisfatum fit,ex pofterioriparte propofitio
nis decima fextz fexti Euclidis tandeminfertur.  Vel, fattaigitur diuifione utri.
ufqg antecedentis infuum confequens,cum xquales inter fe fint numeri exeantes:
{imiles etiam rationis numeros, fummam fcilicer,quadratum, 9 & 4, cfle con.
ftabit. Eltautem communiscxiens 2% '
Decimum fextum,  Sunt tres numeri, primus quidem adipfum terti~

um, triplus: fecundus uerd ad eundum tertium ,ut 3 ad 4. Quoniam
autem 6 de primo fubtradtis,tribus uero fecundo numero additis,acre-
fiduo deinde cum colle¢to multiplicato: nouencuplus,uel quadruplus
fefquitertius,ad tertium numerum producitur. Quanti igiturillicresnuy -

meri{inguli feor(im {int, in dubium uenit, .
Facit, quantum ad rationem

Primus fecundus tertius,
nouen. n ‘3 4
.
43 uero, J g — 1, J B — b 5 —
OPERATIO. ~ .

Primus sra. s ra, — 6 N refiduum

fecun. i ra. ira 43 N colleCtum

tertius 1 ra. Factamultiplicatione,

producitur} pri. 4- 12 ra. — 18 N xqua. 3 uel1}ra,
. Ly . 3 .
Etultimo tandem inintegris
1 pri.  zquales sra. + 72 N.
o pri. -+ 2 ra. aquales 648 N. _
Quare radicis walor, & primus numerus 12. uel J72:! — 1, utdis
@um eft. Secundum porro & tertium datipfa pofitionisfolutio.
' SEQVITVR ALIA HVIVS EXEMPLI POSITIO.
Primus 4 4 ra. — 6 N tefliduum
fecundus + ra. 1 ra, + 3 N colleCtum
tertius 1} ra.
Factamultiplicatione,ueniunt ultimo
4 pri aquales 6 ra. 4 13 N

N .4 prib + 3 m, xquales. 13
i Adhuc

m— —— s~
T A - T . .. a 0 e a e e o
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ADHVC ALIA POSITIO. .

Primus 3 , '3 ta. — 6 N reliduum

. fecun, % 2 ra. <+ 3 N collectum
tertius 1 ra. Factamultiplicatione,ueniuncultims, .
21 pri. equales 4trac 3N - .
22 pric 4+ §ra xquales 13 N

SEQVITVR NVNC OPERATIONISEXAMEN,
Sumantur ad examinandum numeri inuenti fecundo,quifunc
A — 5 T = st 10— .
Primo diuidatur numerus primusin 3,uel fi placet,multiplicetur tertius cum 3¢
8 apparebit, primum numerum ad tertium triplum efle,id quod eft exhypothefi.
bus primum. Quarantur deinde tres quart tertij, uel ad ipfum fecundiz addatur
fuiuna tertia, Et quonia hic,tertius:illic uers,numerusfecidus apparet: & id quod
in exemplo dicitur, nimirum, fecundum ad tertiym tres quartas efle, apparebit,
Subtrahantur ultimd ¢ deprimo, 3 uerd ad fecundum numerum addancur. Ee
quoniam refiduo cum collecto, tertio deinde numero cum 4 § multiplicato, 2qua.
les numeri producuntur, cum fic tandem omnes exemplihypothefes hinumerd

habeant,eos ueros efle nemo dubitet, ‘
" DECIMVM SEPTIMVM, - ¢

' Defideratur quadratus numerus,cujus 2 duce infe,producant duo-
decuplum radicis, uelradicis uigincuplum,

Facit 9 uelra, cubica 2028,
oL  OPERATIO. S
112, 1 prf. %priinfe, producuntur £ tertiz quantitatis
T - @qua. 12 uel a0 . radicibus.

Decimumo&auum ,: quadratiductainfe, producit triplum,uel
" feptencuplum radicis,, quaritur Xca,

, numerus 1z uel W/  4o3d
Facit quadra. 144 w/ 16257024
Examen numeri fecundi,
Numerus uel quadratiradix eft w4031,
uadratum uerd ipfum . 16257024
ci’orré huius quadrati L; pars /1176
infemultiplicata, - producuntat W/ 1182976
Atg tantundem etiam producitur,ipfaradice, w/ 4032, cumy
. muluplicata, Quarebene operatum,

Decimum nonum. Suntduo numeri. Quoniamautem quadratum
prioris ad pofteriorem, 1}: pofterioris contra ad numerum priorerin;
4 % rationem conftituit, qui' namill duo numerifint, quaritur,

Facit, 2. numerusprior, 3 uero:pofterior.
VICESIMV.M,

Numerus 12 induo diuifuse,
Quoniam autem ex multiplicatione totius cum differentia,&mi.
' noris quadrato; 64 colliguntur, Vel,
Quoniam autem ex multiplicatione totius cum differentia, & ma.
' ioris quadrato; uz colliguntur, Vel,
S e 1 Quoni~
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Quoniam autem quadrata partium, & quod ex multiplicatione totius
cum differentia colligicur: 128 conftituunt, Vel
Quaniamautem hgcduo fimul, quod fcilicet exmultiplicatione totius
cum differenna,quodipex una parte cum altera multiplicata
-producitur: 8o confticuunt, Xcg.

Partes divifionis quantzerunt  Facit 3 &. 4
OPERATIO.
*  ‘Totus numerus 2
1+ ra. maior uel 1 ra. minor

ta N—i1ra mi 12 N—;ra. ma.

2 ra. — 12 Ndifferentia. 12 N—:ra. diffe
Produ®umex toto cumdiff, 24 ra. — 144N 144 N—3412.
Minoris quadratum 144 N < s pri. — 24 ra. 1 pri.
Maioris quadracum s pri. 144 N -+ 1 pri. — 24129

Productum ex una parte,cum alteramuldplicata, 82 12+ e 1 pri.
. Aequationes,
Prima ~uel
¢ pri, =qua. 64 N spri. + 80 N cequas 24 ra,
Secunda uel
¢ pri-2qma. 2 256 N 1pri. <= 176 N 2qua, 48 ra
Tertia uel
2 pri  =qua. 64 N 1pri. + so N x=qua. 24 ra
Quarta uel

3 pri. + 224 N =qua. 36 N 1pri. #1212, =xqua. 64 N
ARITHMETICA PROBLEMA

TAEX 1. LI1B. GRABCORVM EPIGRAM,
[Mecep.
MaAde by TAw oPueiharps,aime b Kevode
Awop wihe7] Nivgop oidomohwp.
wiov ply XEUE0i0 xapiri®-, byJ‘oa’:T&u P13
Oiomie, fxadrlw poieay s ohwp.
Avop iiosny Ocuioey, Te e Aorma TeAavTe
Evviz , wod Te3cum, dipop Apisod'inov.
DE PALLADIS STATVA,QVOTNAM ILLA AV,
. ri talenta appendit.

Pallas ego fum,malleo bunc in modum fabrefa@a : fed aurum munus
eftiuuenum,quin ftudio uerflantur poetices. dimidid quidem auri par-
tem:cStulic Chanfius, otauam uerd: Thelpis, decimam dehinc:Solon,”
& uigefimam: Themifon. Reliquaautemnouem & mercedemitem qug

artifici debebatur pro opera, contulit Ariftodicus,
Quaftio hinc oritur detotoipfius ftaruz pondere.

Facit 40 talen.
Quantum etiam auri ad hanc fabricandam finguli tribuerint,
Facic Charifius 20, Thefpis s
Solon 4 Themifon 2 talenta,

Prxterea ¢ talentareliqua,ut ponitur,munuseft Ariftodici,
Operatio




ALGEBRAE DESCRIPTIO, n
OPERATIO. ’

| Ponatur pondus auri,
fuife, 1 radixtalentorum
rChan‘ﬁus : 3 .
Thefpis i n,
cuius.{ Solon o ra  dedit
Themifon ps rd, h
Ariftodicus o talentd.

 Surnma partium & talentorur,
_ funt 43 ra. o~ 9 N,xqualesradicipofite, ,
P l‘iﬁpuma @quatio, hincradicis ualor, pondus fcilicet aurd, gotalentorumn,
orro quantum {inguli,ad hanc ftatuam extruendam, congulerint,ex ipapofitio-
nis folutione, iuxta radicis ualorem, facile cognofcitur, o

Adlrepop,

Avyehp tpian piya vog Adneidlao,

nAuﬂ}‘/p BovioNiwp Neiplv®-,be d* sk uernls,

Aty AXpeiooas piA G- Hutov PF ")‘,

Moien I budbdmn 53 fop wpdvov iepupuvieovrous

Awdleygh I kmravdlbs Tagatiamoo wop’ deop,

Auerd” dp Hhda dliap iduost veuibovsy.

Avmetp Aengdin Binngsnp nlohAamz,

Noras I av Aevosds dyiras ok wwringrra.

DE ANGEAE ARMENTIS, QVOTNAM

, boues fuerint.

Augeam interrogauit generofus Hercules, de multitudinearmen-
torum. cuille refpondit: N%edia horum pars,amice, circa flunium AL
pheum pafcitur: o&taua autem,circa Saturnicollem : Cgterum duodeci.
ma, procul hinciuxta loca Taraxippi extcrema:at uigefima eorum pars,
circa Elidem pafcituritrigefimam uero in Arcadia ego reliqui: reliquaau
tem, quinquaginta numero armenta,uideas ipfe. Quaritur;

Facic 240. o
OPERATIO.

&
n

Ponatur boues fuiffe
circa  Alpheumigitur fluuium funt
circa  collem Saturni
fuxta  Taraxippiextremum
circa  Elidem montem
in Arcadia

Summa partium und cum g bobus

funt 42 ra. + so N =qua. radicipofite.

Eft prima 2equatio,atep radicis ualor,armentorum fcﬂ'l'c'et numerus, :4o.
Porré quot nunc infingulis locis uagentur boues,quiuis ex pofitionis folutios

nefacile cognolc
efacile cognofcet, | _ pie

‘3'-’5'-:!‘ o v | ™
——a
a .




BREVIS REGVLARVM
Terrep.
K dAueds Szt Adeop, wpowwol i pos s geaeroe dbick
Kai sopa (uw & bvap Az ddoio wodlég,
Inséd ') xpactiign I Guaos Kefidp S,
Kou Aaidop reiasois,© miodpsars fivae.
Aewiop tf iipaus WAoo s, i I & pa wov T,
Ko sviua,ugi yAdrou,ugi ivap.@ms wolopt
PEONIS CANALES, |
Kneus ego fum Leo, canales uerdmihi funtoculi duo,8¢ os cir palma
dextripedis. Implent autem craterem eundem: dexter quidem oculus,
duobus: finifter uerg, tribus diebus: & quatuor, palma.Porrd fex horis,
osimpiere eum poteft. ‘Haecigitur imul omnia,& os & oculi & palma,
dic quanto tempor¢ eundein craterem impleant, | |

Facit }: diei, uel 4 horis #* &cax, |
OPERATIO,
dies horx
dexter a2 uel 48
Oculus { ~

“Lfinifter 3 73

Palma 4 €

Os 1 6

" Ponaturtempus,intra quod omnes canales fimul aqua fluentes craterem imy
pleant,quod fituna radix, uel diei,ucl horaium,at dicatur

dies horz © die. horarum
2 ued 48 2 raued 1
3 73 dant 1 impletionem, 3 -
Co4 96 quids ra.  Facit 3 =%
2 6. ' | 4 &
a2

Summapartium s ud ,
Quare 5.1 ra dierum uel .S¢ ra. horarum
radicipofita hoceft, » N,zqualis.

Eft prima aquatio, atque radicis ualor ut fupra pofitum,
quod probaripoteft,

¢

~

Teteerop. -
Apdowpl RILEIS UNOTE V&S Ancply,
- Zvlos T¢ Xé fdvaupos, vp d\i o Aaby
Teip, P TeTpaTopT TV At @iovos
Ef waws® kvevewy , purgls eioag seludp.
DE STATVI!S ZETHI, AMPHI ONIS AC MA-
: tris ipforum Antiopes.
‘Ambo quidem nos uiginti minas appendimus,Zethus pariter &

meus confanguineus, At [i de mea, tertiam : Am phionis uerd, quartam
- partem




: ALGEBRAE DESCRIPTIO. o
partem fumpferisifexin fumma inuentis, matris pondus inuenies,

Quantiigitur nuncponderis & Zethi & Amphionis ftatua
fuerit , quaericur. ,
Facit Zethi quidem 12 Amphionisuerd g minarum.
Antiopeautem mater,ut habet hypothefis,pondus obtinet & minarum,

, OPERATIOC.
Zethus ) 1 13, ueld 20N —ards
> 20 mi, - .
-Amphion J 20N — 1ra Ira,

Collectis nunc partibus ueniunt
wel s N4 tra, uel 62 N — ;1ra. - aquales ¢ N &2,

12

Vltimo tandem per communes noticias,Si ab zqualibus zqualia & cz,
Siitem 2qualibus qualia,

sira. axquales 1N uwel 2N axquales 3ira,

EdsAcidby Teemps Pradp,
Huwiov®- xgi 5v®- popiovoa divop Cawop,
Avtop @ swixifepin® dxbis @oeTov i,
Thb“jﬁagussv& ovonep idbo” {pteivep i,
Mo7d) 7i xAaiove” dAoPupsc YTe HoUeH,
EJ irwgop bp poi dbing:orahdorop othep e
Es X cp swnicbois, wrevrws lrdmho puAsics.
Eiwtp utagop &pise Newusreins vwiisve.

EVCLIDIS GEOMETRICYV M.

Ibant mulus & afina uinum portantes, afina autem ex dolore porn-
deris {uiingemifcebat.Qua re uifa, mulus grauiteringemifcentem afi
nam (icinterrogauit; Mater, cur italamentaris , cur puellg inftar lachry-
mas fundis ¢ Menfuram mihiunam G dederis, duplo quim tu plusfu
fulero: finuerd tu 2 meunam acceperis, idé plané quod ego pondus fe-
res. Menfuram itaqueperitifsime Geometer dicas uolo.

Facit  Mulipondus, ;: Afinzuerdtantum s menfurarum,

OPERATIO,

Mulus 1. Mulusira, + 2N
Afina 1ra..+3 N uel Afina 1 ra,

2
_ Et veniunt tandem - 3 ‘
2. + s N 2qua, 1ra. —1 N Vel ara+3N zqua. 2 2, —2 N,
z .
Ha&enus ex Gracis epigrammatibus, -
SEQVITVR EXEMPLVM IN ORDINE
.- ' uice{limum primuym, ‘ N
Eft qui peregrinationé in(tituithoc modo, ucuidelicet plures abefle di.
es nolit,quam aureos fecit domo cfferat:eo nimirt confilio, ut fi forte mi
nus profperé cedat,in ingulos dies finguli fuppetant i}ig aurei, Etquo-
hiamt



94 BREVIS REGVLARVM

niam Mercurio duce,fingulis diebus tot aurei acceduntilli,quot eo ma+
necumdomo egredcretur,habucrat,tandem reuerfus domumacnume
rans pecuniam, 52 aureos & 1, uel 63 inuenit, Qugritur ergo,quotinitio
profe&ionis aureos habuerit.

. 3 & dodrantem
Facit i 3 X Jsz — =

o o EXPLICATIO.

Si commune & uulgi quifpiam in huius exempli computatione iudicium fe-
qui uoluerit,inueniet certe, quarto die hominem ill& reuertentem domd, non in»
tegros quatuoraureos habuiffe antequamiter ingrederetur: & certio dieidemfire
uerti dicacur, tres aureos in ea fumma quam primo die fecum tulerat defiderari. Ec¢
quia plus tribus, mir\xus autem quam quatuor aureos fecum primo die habtfit,
ponendum igitur,quodultra 3 aureosadhuc s radicem,hoceft,in fumma,3 N «+
1 ra. aureorum habuerit. Et quoniam,iuxta exempli hypothefim, tot dierumiter
confecit,atq {ingulis diebus, & id ex hypothefi,illam quam tunc fecum habet pe.
cuniam, duplicauit: tertio tandem finito die.domum rediens, 24 N -+ 3 ra. au.
reorum habet, quod eftnotandum. .

Rurfum quandoquidem quartum quoqp diem non integrum,fed eius partem
eantum aliquam, nimirum @ radicem pofitam, perambulat: nonigitur 24 N
s ra. aureorum,fed huius flumma partem proportionalem illaradice dierum ac.
quirit. quare dicendum,

dies aureorum diei
1 integeracquirit 24 N 4~ gsra. quid ira.
Facit 24 ra, 4 8 pri. Quz nunc,{ipecunixtertiz diei addira
fuerint, ueniunt ‘
. (523
g primax + 32 ra. <+~ 24 N, 2qua, N. &ca.
63
Radicis igitur ualor, facta operatione zquationi conueniens : dodrans,uel
J 32, — 2 aureierunt. Tresigituraureos & dodrantem, uel 3 aureos & J g j
— 2 aure. initio profectionis habuit. Atg totetiam dierum iter confecit, quo
nunc probari poteft. '

Inftituatur probari feu examinari numerusirrationalis
3  plus Jsz — 2 »
Numerus aureorum quos primoille hai:uit, funt 3plus) g2 — a
At rot etiam diebus peregre profectus fuit
3 plus J 82 — a2 Initioprofectionis,

bis .
6 plus Ji3sf — 4 prm ’
bis
a2 plus J 142 — ¢  fecundi pdiei  aurei, .
. bis J '
24 plus J 68 — 16 termy
* lam dicendum
die inte. : ' aured "~ dies

s acquiruntursg4  plus Jses —15, quid JsZ— s,
Facit, ut quidem fequenti multiplicatione
oftendetur ¢5 — J s6s.
Quibus fumma,uel aurei,quos tertio dienoctu fecum tulerat, yt fequitur,ada
diti, 63 aurei colliguntur,quod erat oftendendum, '
‘ Sequitur -




" ALGEBRAE ‘néscnrr'rto,
SEQVITVR MVLTIPLICATIO,

24 plus : jf‘l—-l‘

A . 8F— 2

T e 48 -+ 78 < 32
A~ d s B -—j 2293
‘ —Jd

53 — J 68 |

A SEQVITVR ADDITI]O,
34 plus J s68 — 16
' 5s — J s63
Summa 63 aurei,ut fuprd,
' Aliaadditio, quain hocexemplolocum habet,
- . qu2 ad —_ ra. goss

o ? 1278 - v 272
) 63 B 1136
7 9 16
: + 3 — 4

— 1 qirater
~— _4bis
~— 8 feptuagiesfemel
. — 567 o
Symmaradicum — J 567 2 &ce.
. .EXEMPLVM VIGESIMVM SECVNDVM, .
* QuidA certaaureori; fumma negociatus,liuius trienté, uino aureo &y
minus,lucratus eft . quaredeinde cuforte & lucro negocians,huiusalte.
ta partem, plusgaureis lucratur, Id nunctertio faciens, fimilem,aut me~
liorem forté, fortunam fperaturus, eius quod habet ia&uram facitin qua
drante, Velfiplacet,eius quod habet quadranté lucrifacic. Quia autem
nuncretentd cil numeret pecunid,uelaureos, inuenit, hic quidé 132 plus
35, illicuerd 100 — T+ ;queritur quotnaaureosipfe primo“ habuerit.
) o § la®uramquidem 63 aure. & dodrantem
Facit,quantum fd § Lucrum uerd 90 aureos.

’

\

N OPERATIO. .
Ponatur . 1 radix,quam primo habuit,
quate 1 ra. — 1L N, Id quodlucratur primd
atglic 1§ ra. — 1 N Sors & lucrum limul

Huius {, %2ra. — 2 N Lucrum :
‘ +g8  Lucrum &id
- 2ra. + 71 N quodlucratur fecundg

A | 2ra + §3 N Sors & lucrum fimul
Huius £, Lra. +1ZN Jacturauellucrum
T manent 1} ra. + 42N &qQUa. 100 — ;
ueluen. zira. 4 72 xqua. 232 4 -+ N &ca
23. Situnusnumerusnotus, nimiril 28, 63 uel 42, quatuor deinde alfj
ignoti:& efto quod ignotorum primus cirreliquorii trium altera parte,
fecundus uero cum reliquorum tertia parte,, tertius autem cum reliquo-
rum quarea,ac quartus deinde cum reliquorum parte quinta, ipfum no.

tumpofiumaequentt  Quegritur de numeriz ignotis, Fic
‘ a acig




SREV!IS REGV.ALGEB. DESCRIP,

”* Facitratdonenume. . .
S Primus  fecundus  tertius = quartus numerus,
28 3 1433 1833 2157
d 5 63 13 32 435 VN
42 155 2135 1833 3133

SEQVITVR HVIVS EXEMPLI EXAMEN,
Sumantur ad examinandum numeri primi,

qui funt %2, 141%, 18 33 uy7 & 28
! 3
Numerus Partes requifice E . S
primus i3 737 937 o} _ézn 3 %
' =
fecun. 141% 63t 7% HOEL u
P L]
: 3
tertius 1334 R 37 33} E'E
quar. 3153 W i 33~ @ °
EXEMPLVM VLTIMVM,ET SIMILE
prxcedenti.

'Fundus quidam infcribitur 375 coronatis, quod ubj unusrefcifcie,

iplius autem forcung multo minores quam uteum emere pofsit, re igir

) turinfe@a,difcedic, Hocidem & alijcuidam, ac deinde etiam tertioac,
' cidit, Veruntamen fi is qui primo loco fundit eft licitatus , dimidi pecu.
niz partem & reliquis:is uero quifecundo,dodrantea reliquis:is auté qui
tertio,beflem d reliquisacciperet,fingulorum tandem pecuni¢ eo modo

audte, fufficerent ad emendum fundum. Quare nunc qugttio oritur,

quot coronatos feorfim quifcp habuerit,
acit
Primus Secundus - Tertius,
2675 $37 160 5.
. Quod examinari poterit. .
Et hxc quidem funt optime Lector, qua paucis tibi pro regularum Alge,
brz declaratione communicare uoluimus. Czterum qui plura requi -
rit, his nunc inftructus,ab alijs harum regularum (aiptori.
bus petat. Nunc uero ad Euclic
demipfum.

‘ EYKAEIAQY
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XEION IPQTON -
EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO-

metricorum liber primus.

ey St hicliber primus totus feré elementarius, nontanturit
Qi ad reliquosfequentes huius Operislibros,fed etiam ad’
A ¢ aliorum Geometragum {cripraintelligenda neceflarius,

P41 Nam in hoclibro communium uocabulorum,que fub.

AEl| inde in geometria uerfanti occurrunt, definitiones con.
. ==2] tinentur, Preceptiones deinde ducendi perpendicula.
rem , quomodo item T'rilaterg figurg , fecundum latera uel angulos i
uerfze, & Quadrilatera, formari debeant, Figuraitemaliquapropofita, -
quomodoilla in afdrius forma figuram permutanda it,praeceptiones,
- utdiximus, traduntar, Cum'igitur taliadoceantur,& plura etiam alia,
quam hoc loco commemorare uoluimus, facile erit cuiuis, non folum
quam (it neceflarius,{ed etiam ad reliqua perdifcendaliber ifte quamuti,
lis,perfpicere, |

oPoOL
- Snpsopisip, o uip® dubip. Tpappsn &, winssiemhalis. Tpaupuiodt
wigare, onpdie. Evieia ypapi i, ims il 7ois ig° onpdoig
Kam. ‘ -

DEFINITIONES,

Pun&um eft, cuius parsnulla, 2. Linea ucrb,‘longitudo fatitu,
dinisexpers, Lineg autem termini puncta, 3. ReQalineaeft, quggqua-
biliterinterfua pun&a iacet.

Pimdent N\

¢ Ewiplrdiaisip, uin® ol whad70- 1oy d, Ew@a:w'acﬁ?rb
pam, ypappai, Ewrwidbe impadua isip, ims $ibv laigiq® ] \hsing
NEITU,

\ ,

‘ . T sudinem ta“tumhabet‘
4 Superficies fﬁa qug longitudinem & lasitu K : - Super-




” zz.njméuronvn EVCLIDIS o
Superficieiuerd termini, linea, 5. Planafuperficies eft, quaz gquabiliter
inter fuas retas iacetlineas. -

VRN

Ewiad @ yuviadSy , i anvwidla o apudy enfoutvap XAAFAwp,
wod uh im” Wheias weipivwp , 7€0s iAAiAas T ypappdy whics.  OTep
o ois Ry ixovGee Tl Ywviap ypappasiviio woip, Evivypauu®- xaréry
s ywvie, OTupdt wiéia iw” whaiap sebéion, Tes iefis yuvins iras kANA.
Aai g woiii, Ol 8%1p ‘u(g;’t‘»gac?ﬁ'mp}zmm?p. Kazs i@eswmviatviéia, K.
b7 @ wghéimu, i@’ kb igismey. Auphréia ywvia. 8%, # psidwp dplie,

Ofeia d% , nihaaswp selis. ' v |
6. Planusangulus, eftin plano duarum linearum fe mutuo tangenti.
um,& nonin dire¢tum iacentium ,mutua inclinatio, 7. Quando uerd
" comprxhendentes angulum linez, rectz fucrine, Redilineus uocatur
ille angulus. 8. Quando autem rectafuper retam confiftens lineam,
deinceps {e habentes angulos arqualesinter fe fecerir, Rectus eftutergs
aqualiumangulorum. ¢. Etinfiftensrectalinea, Perpendiculum:hoc
eft, Perpendicularis lineauocatur, illius fuper quam fteterit. 10, Ob.
tulusangulus eft,quimaiorrecto, n. Acutusuerd,quiminor eftrecto,

7 [

oy
an’

, 8
- O 3¥p, 6 vl 3%} wipas, Zxiuad®t,r~ws m@ awdp Gpop
UL evop. - ' _ .
12, Terminus eft,quod cuiuflqp extremum eft.

'Vt Linez termini funt.puncta: Superficici, linez: Corporumuero, fuperfi-
cies,quemadmodum fupra indicatum eft.

13 Figura eft,qua fubaliquo aut aliquibus terminis comprehenditur.,
pact Vtfunt omnia,qua uel fub lineis, uel fub fuperficiebus comprzhenduntur,

acia, ' .
X thu?\@", 88 oyipawimdbp, wo puis PRI IO X O SvCp,H Lo
AT Mepipioda, 750 (i) kg Wos onpsion P wrds 18 oxhat O xerusiwp,
wilxe




) LIBER PRIMVS, ' 79
w&e ofs v infovCre widiod IGee dihoug o, Kg#reop § pixdurov,
: —& P onuéiop YGASTY, ‘
14, Circulus, eft figura plana, una
linea comprzehenfa, qua Circumfer
rentia appellatur,ad quiabuno quo
dapun&o eorum, quaintra figurd
| funtpofita,omnes cadentes rectzeli. -
neg inter fefuntequales, 15, Pun@umuerd hoc, Centrum circuli ap-
pellatur,

© Duodpsre®- T uinhov islpividia ne Ik F xirpov wypgin, ol wpaTov.
' RWR P g T T ;L{,eu N0 P 706 wishow TEYPe s

) peas,  Hng s@dJ\/xx Teavd PP xi*Aop,
§ 16 Diameter circuli, eft recta qugdam linea per cen.
' o  erum ducta, & ex utraqp parte incirculi circumferen.
Diameter /' tiam terminara, & qua circulum bifariam fecat,

| \\_, " HumdeAdp 3¥p TEUDG V0P O NWOT D) g
u8Fov, ot @ kewvAapubavopsivug Nwo ) 8 xdxAov mfy,
Pepsize.  Tpjua Kninhov, 831 mUsHGUWop ~T50Te Wheins, xgl nixAow
TEUPspLiag,
17, Semicirculus,eft figura, que (ub diametro, atq de circuli circum.
ferentiaablataportione comprghenditur. 18. Se®io uerdcirculi, eft fis
gura qug (ub rectalinea,et circuli circumferentia comprahenditur,

7N

- ' Evbiypapue ochpare 851, m ) wiady
R | U)W, :
* Terahdbge uly , 1t ~awd veuisp.  Tepawhalpa I, b TOrdowp,

TloAdwAdlpa &, ot o wAdoveop ¥ Teardewp vledy TGt

' 19, Redtilinez figura funt, qua fub rectislineis

, | comprzhenduntur,

20, Trilatere quidem, quafub tribus. 21, Quadrilatere uerd, que
fub quatuor. 22. Multilaterg autem, qua fub pluribus quam quatuor
rectislineis comprehenduntur, - o .-




% ELEMENTORVM EVCLIDIS
. Taopdt rernAslewp ohiusrmp,
ToowAdUpop s Toiytovop 851, 7p Toéisiows ixop wAdleas,  lroouAiodt,
s dlo pivas iows Dop wASlpas,  SygAlwop K, p Tas Toéis dwilzs tow
, Trilaterarum porrd figurarum,
23, Aequilaterum quidé triangulumeft, quod eria fatera habet 2qua-
lia. 24. llofcelesuero,quod duo tantum latera haber equalia. 25. Sca-
lenum autem,quod tria inxqualia habetlatera,
Eniri PV rormAdlpwp oynustup, :
Oeloyaviop pl wgryeavop 853,77 pop beslir ywviap. AupAvyiviop . ixop
&pubhéizp ywviap, Ofvyoviop &, o péss dfeias Oop ywrias.
Amplustrilaterarum figurarum,
26. Reltangulum quidem triangulum eft,quod habetrectuangulum,
27, Obtufiangulumuerd, quod habet obrulum angulum.28. ~ Acu
tiangulum autem,quod tres acutos angulos habet. |

AN

23 & 28 ' 14 & 16 25 & 27
Tap & Tereawidipwy duuarup.
TePodywvop uip 8%p, 6 irdmidbporTe ist, @\ opboywviop. E'nfcfp.mces‘"j »
& dpboyaviop ulinbun icomhaleop k. PoupG4, o icomhdlpop plu, bux deboyd
wopde. Poupodficd pmms kwevawliop TASUpsS T xed ywvias i&e aMiAus
Uxop,5 byt iroandligcp 85ip, bure deboywviop.
: igurarum autem quadrilaterarum,
20. Quadratum quidem eft,quod & ¢quilaterum eft,& rectangulum,
30, Alterapartelongiusuerd, quod retangulit quidem, at gquilates
rumnoneft. 3. Rhombus autem,quizquilaterus,fed retangulus
noneff. 32 Rhomboides deinde,quod ex oppofito & latera& an-
gulosxqualesinter fe habens,necp gquilaterum eft,neqs rectangulum,

——

- Tadtames T T pdmdlpa, Tpamilaygrcictu.
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| LIBER PRIMVS, . si
33. Preterhasuerd,quereliqua funt figurze quadrilaterg, Menfulz
appellantur, | |
TTapéMurs: &oripivliau,ofi ine 16 ddrrdfiarraidia dWows, ¥ ixbaMdges
veriwr dmrapopie’ indTepn T uion, Wl undleTior oy iafovary i A as,
34, Parallele, funtrectlinese , quain eodem plano exiftentes, & ex
utracp parteininfinitit eiete, inneutram inter fe mutuo coincidunt,

AITHMATA.

Hrdw,Awd aearpe onpeiov b iy owpuiop by Ypap g eyeeyype
K mm_faca-/.cwlw hiap, 1 p ounnycioin’ wiking bamap, Kadmwow-
i wlolen vl Nashuatixixagy HpdpecFoce,

Poftulata,

Petatur, & primd quidem, Ab omnipun&o ad omne pun&um, re-
&amlineam ducere pofle. Secundd uerd, Terminatam reGtamline.
am,fecundum continuationem,in re&um efjcere, Tertidtandem,Om-
ni centro & interuallo, circulum delcribere,

———

z

P

KOINAI ENNOI AL
Ta 5 abrfile, wod iningis 38y IR
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4 Siinzqualibus gqualia adijciantur ;tota funtinequalia. 5. Etfi
abingqualibus gqualiaauferantur : reliqua funtinzqualia. |
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¢ Qu=zeiufdemduplicia: ¢qualiainterfefunt. 7 Etqua eiufdemdis
midia; gqualiainter fe funt.
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10 OmnesreQianguli: equalesinter fefunt, 11 Ecfiin duasreGtasre
Ctalineaincidens,internos, & in eadem parteangulos,duobus rectis mi.
noresfecerit: illasambas productas infinite,necefle eft coincidere, eain
parte,qua duo ifti anguli fuerint duobus rectis minores, '
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PROPOSITIONES.
PRIMA, Lo
Super data rectalineaterminata, trianguliizquilaterum conflituere.

. Terminatare@alinea data, propofitum eft,fuper ea triangulum zquilaterum
conflituere.Officio igitur circini, fecundym interuallumrecta datz,exutragilli.
‘ ‘ us extremitate,per tertium poftulatii,circu-
/\ P lus defcribatur: atqp ubialter alterum fupra
, \\\ lineam fecat, indead utrangs extremitatern
/ [ N datzrecta quedam lineg demittatur,& pro
B { Dua ,° reCh \ termiuita pofitioni fatisfactum erit, cum ha duz de-
\ \ mifle & recta terminatadata, triangulum
\ quale petitur comprehendant: id quod fa.
' \\ \\ cile ex ftructura & circuli definitione, bis
.. —_ N - ufurpata, atqpilla communi noticia, Qua
unifunt xqualia, & inter fe funt 2qualia,demontftrari poterit. Super dataigiturre.
¢ta terminata linea,triangulum zquilaterum conftituti eft, quodfeciffe oportuit.

| PPOTAZIZ - B, ‘

[eds 76 dbbtunt onpsin , i oelon ivbsin ol ivbeiny 6
. PROPOSITIO 1L

- Addatumpuncti, datx rettzline, equadem retam linef ponere,

. Puncto &rectalinea data, defcribatur primd circulus, cuius femidiameter {ic re
a data:altera ipfius extremitate,utra fuerit,centri loco fumpta. Quo facto,d cen-
tro circuliiam defcripti,ad punCtum datum,linea quadamrecta, per primum po-

dana
\/ Punc.

ftulatum ducta, fuper ea, per propofitionem praecedentem, triangulum ®quilate-
sum conftituatur: atgid latus, quod ad centrum tendit, ad circumferentiam ufcy
producatur. Poftea uerd fecundum hanc ipfam continuat3, exilla quogp extremi.
tate,quam cum latere trianguli altero communem habet, circulus defcribatur, &
~ ubitandem latus trianguli alterum ufqp ad circumferentiam continuatum fuerit,
confectum erit negocium. A’ dato enim pun&o linea, datz zqualis, eduta efts
id quod adiecta figura indicant.atque in hunc modum demonftrari poteft. Cum
enim in maiori circulo, qua exipfius centro egrediuntur rect linez, ex definitio.
ne, inter fe xquales fint cumép etiam fuperrecta, quam centrum circuliminoris et

‘ c L = punctum




84 ELEMENTORVM EVCLIDIS
' : bunctum datum terminant, triangulum zqui.
aterum conftitutum fit, huius uerd triangul
duo latera duarum maioris circuli femidiame.
trorum partes {int, partibusillis 2qualibus ab
2equalibus femidiametris fubtractis, & qua re.
linquunturrectz linez, ex communiquadam
. noticiainter fexquales erunt. Sed quiaunaha.
rum, ex definitione circulf,datz reGx eft 2qua
lis : & altera, quaenimirum ex dato punQoe-
greditur, ex communi quadam noticia, eidem
re@x datz equaliserit. Ad datum igiturpun-
Gum, datzrectx linex ¢qualisrecta pofica eft,

‘quodfecifie oportuit
’ RPOTAZIE  f8

Avo dbbsioicy wlsiap oiowp ,&md ) ueidov®-,7ii adasors iolw tbéiap
*PAGp. .

PROPOSITIO 1L
Duabus datisreétis lineis ingqualibus,4 longiori,breuiori gqualem re
¢tamlineamabfcindere,

Efthuius propofitionis triplex operatio, feufabrica. Prima,utofficia circini qui
Linealongior. titas breuioris accipiatur: ea deindeinlon-
giorc,ab extremitate unaincipiendo,pun.

. &oaliquofignetur:& factum erirnegotii,
id quod per comunem llam noticii, Quae
uni funt 2qualia, et inter fe funt xqualia,de

Breuior,

monftrari poterit,

Secunda eft,ut linea propofitze duabus fuis extremitatibus utcuncp coniungen
sur,fecundum quantitatem deinde,uel interuall breuioris,ex coniunclionis puns

&o,per tertium poftulatum, circulus,uel arcus tantum circuliloco,qui tamenfon
gioremrectilecar, defcribatur:& idem effectum erit. Huiusautem demonftratio
eftipfacirculi definitio fupra tradita, cum linex d centro in circumferentiam ca»
dentes, per eandem, inter fefint2quales.

Tertiahuius operatio eft, ur, per precedentem propofitionem fecundam, pri.

mo ab extremitate longiorisalterutra, tannquam d puncto aliquo dato, linea bre.
wiori gqualis educatur:atqg huic deinded Iongiore, prout fecunda hufus propoficd
onisoperatio exigit, xqualis abfcindatur, & tertio,quod wolebat propofltio, fa.
<tum erit,

FIGVRA .

v

Tr  Fee oz
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FIGVRA OPERATIONIS TERTIAR, |
Linealongior. Breuior.

C——,

RPOTAZIE A,
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PROPOSITIO 1111,
" Siduo triangula duo latera duobus lateribus gqualia habuerint,utrun,
.queutrique,habuerint uerd & angulum angulo gqualem,eum quifub ¢.
gzlaln‘bus rectislineis comprehenditur: 8 bafim bafigqualem habebunt,
triangulum triangulo gquale erit,, acreliqui anguli reliquis angulis ¢
quales erunt,utergs utricp, {ub quibus gqualialaterafubtenduntur,

Sumithec quarea propofitio fui demonftration@ abimpofsibili Duplex enim
eft, utnorunt dialetci, demonftrationis genus. Viium, quod ex ueris & concef-
fis procedit,& directum dicitur. Alteruth uerd, quod cum diré ¢ non pofsit obdd
neri, 3b impofsibili aliquo & abfurda cSclufione fuam demonftrationé cofirmat;
quod paucis tantum hic monereuoluimus. Nunc quantum ad propofitioné Pre.
geribantur huivfmodi dyo triangula,qualia g propofitio requirit,quorum nimis

rum unius duoc latera, duobuslateris

bus alterius ®qualid {int: atgangu-

lus defnde fub gqualibuslateribus u.

nius,angulo fub equalibus triariguli

alterius coniprehenfo equalis: gi‘:d

quod & horum eriartgulotum bafes, -

/ ipfa quocp tridguld tota ; atcp reliqui

anguli reliquis an}g.;xlis utrinqueins

ter fe equales fint. Huius rei nuncacs

_ cedere deberet ocularis quedam de-

montftratio:fed quia ad fenfum quafiita fefe habereres apparet,& l:uide‘ns eft,tart
- i quam
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quamuera atg otnibus notarelinquitur, cum fRatim, hdc fl quis aegare uelit,op-
pofitum eius,ad extremum, Quod dug recta{pacium comprchendant , ut fequi.
tur,fateri cogatur,redu®ione ad abfurdum..Superponatue triangulum unumalte
ri,ficutanguli eorum equales,unus fuperaltero faceat,unum etiam g¢qualium late.
rum unius, fuper {uo gquali alcerius tridgulilatere pona-
tur. Et quia h¢c duo, & reliqua etiam duo ex altera parte
latera,ex hypotheliinter fe zqualia funt,ab ¢qualibuse.
tiam angulis deflcendunt: horum applicatorum laterum
extremitates,reliqua etiam ex altera partelateraomnino
conuenireatqp coincidere oportet. Quiauero fam bafi@
extremitates ( ut qua exdem funt qua defcendentium
lateri, ) conueniunt : bafis igitur bafi aut congruet, aut

> : duzrectzlinex coprehendentfuperficié. Pofterius no
conceditur,cum nimirum id,ex communi quadam noticia, pro abfurdo habeatur,
Congruétergo bafes: 2quales igitur inter fe,ex comuniilla noticia, Qux congru-
untinter fe,xqualiainter fe funt. Congruet{ic & trianguli triangulo: quare & ipfa
aqualia inter fe,pereand€. Deniqs quia etiam reliqui duo angulireliquis duobus
angulis congruunt, utercp utrigs: 8(illi tandem eo modo quo conueniunt, inter fe
aequales erunt. Cum igitur duo triangula duo latera duobus lateribus ¢qualia ha-
buerint,utrungp utrigy, habuerintuerc & angulii angulo ¢qualem,eum qui fub z-
qualibus rectis comprzhenditur: & bafim bafi ¢qualem habebunt,& triangulum
triangulo-¢quale,acreliquiangulireliquis angulis ¢quales erunt,utergg utng,fub
quibus gqualialatera fubtenduntur, quod demonttrari oportuit. .

ADMONITIO.,

j‘ Per punctain figuris,reprefentatur ratio ducens ad abfurdi,ut quifacilisn3 efs
fetin concedendo id quod uerum eft, tandem cSuincatur redutione quadam ad
impofsibile, ut hac offenfione abfurditqtis quodammodo refiliat ad confefsio.
nem ueri. Quod ut hocloco, ita etiam alijs locis dme factum-repericnt Lectores,
defignatione punctorum,
: . MPOTAZIZ E. :
Tap irvoneASp veryaviop,ci 7€0s 7ii Cdrer Yuviou, iowe kM it aus éirt. Ked
4 > -~ " i -~ [ ) » ’ ’ b [
7802 inpAnlacap TV icwp Wiawp, «i ~awo Tlw oty Yevios, ives kM iAg
v ’ .
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’ PROPOSITIO v.

Ifofcelium triangulorum:qui ad bafim anguli, ¢quales inter fe funt,

‘l:'it gqualibus rectis ulterius productis : quifub bafi anguli,¢qualesinter
ecerunt, .

Sunt huius propofitionis duzx partes , quarum prior quidem eft, quod in trian.
guh's dytm aqualium laterum,anguli ad bafim,hoceft ad reliquum latus tertium,
- fint inter (e gquales. Pofterior uero, fi in huiufmodi

triangulis gqualia duo lateraultra triangulum pro.
ducantur:quod & fub bafi, quificfiuntanguli,inter
fe xquales {int. Fiantlatera ultra triangulum produ
Cta,per 3, inter fe xqualia,horum deinde ¢ qualium
extremitates c( bafis extremitatibus,duabusre&is,
quz fefe mutuo fecent junciis,demoftratio ex 4 pre
cedenti,bis ufurpata, & communi tandem illa noti.
cia, Siab gqualibus &qualia auferantur, & quaz res
linquuntur, &cz. fic colligetur, Quonii enim infes
rius ad

|
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riusad Ifofeelis baftm pofita triangula ( fiimpto tam€ ad utriigs Ifofceli deferipto)
* duo latera exhypothefi & ftructura, duobuslateribus 2qualia,angulum preter¢a

{nter zqualialatera,angulo equalé habent:per precedentem quart3, & bafim bafi,
hoceft,fecantes fefemutuo fub Ifofcelis bafilineas , acreliquos duos angulos relis
quis duobus angulis gquales habebunt:quod eft notandum. Rurfus quoniam ed.
dem duo infarusad [fofcelis bafim pofita triangula, propter ftructuram quidem,
& eainfuper,qua iam demontftrata funt,ex propofitione 4 huius,inter fexqualia
funt,angulos etiam equales habent:iam ftatim pofterior huius propofitionis pars,
quod fcilicet fub bafianguli inter fe 2quales fint,manifefta erit. Quéd deinde qua
tum ad partem prior€,ad bafim etiam pofitianguli inter fe gqualesfint,ex cOmusii

illanoticia,Siab zqualibus 2qualia auferantur , &c. & id tandémanifeftabitar,
‘Conftat itaque fic tota propofitio. Hofcelium igitur triangulorum ¢ qui ad ba-
{im funtanguli, inter fe gquales erunt.Productis item zqualibuslateribus: & qui
fub bafi anguli)inter fezquales erunt, quod demonttrari oportuit.

4SEQ«,VITVR-I"IGVRA_-A_L1A,

RPOTAXIZ ., * Gy ,
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- |  PROPOSITIO Vi

" Si trianguli duo anguli gquales inter fe fuerint: & fub gqualibus angw

{fis fubtenfalatera,equaliainterfe cruns, Edo
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Efto triangulum, cuius duo angulifint inter fezequales:dico & latera llis ¢qua.

libus angulis fubtenfa,inter fe2qualia effe. Si enim non funtequalia: erit alterum

eorum longius.ab eo ergo quod eft longius,breuiori gqualcauferatur,iuxta illum

angulum, qui eftalteri qualis,incipiendo, & claudatur riangulum. Etquoniam
: duo triangula, quz nimirum latus,

quod g¢quis angulis interiacet, ¢G-
mune habent, huiufmodifunt,qua
lia propofitio precedens quartare.
uirit,cum per hanc quartam,etba
isbafi,totum deinde trigulum to-
i “=> ff triangulo, acreliqui anguli reli-
quis angulis equales fint:partiale triangulum fuo totali zquale erit pars toti,quod
eftimpofsibile:partialis etiam angulus, ex communiillanoticia. Qua uni funt z-
qualia,&caet. fuo totali zqualis,quod & ipfum impofsibile.Latus igitur unum al-
teri,propter hgcinconuenientia,non ingquale , fed xquale erit, Siigitur trianguli
alicuius duo anguligquales inter fe fuerint , & horum equaliit angulorum fubten.
tenfa laterainter fe zqualia erunt.quod demonftraffe oportuit,

RPOTAZIZ Z.

Eniq?) ) ivleins, dvoi woids abrods Wwieiais dAAa dito twhciar \i'am,
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PROPOSITIO, VIl

Super eademretta, duabus eifdem rectis lineis alic duz ree gquales,
utrag utriep,nG conftituentur,ad aliud atrgs aliud pun@um,ad ealdé par-
tes, eofdem'qp terminos cum duabusinitid ductis reislineis habentes,

Sentétia eft propofitionis: Sifuper alicuius reta linez extremitatibus,d piicto
uno,extralinea fumpto,ducere@x demiflie {uerint, quod tif d punto quoda alio,
in ead@ qua prius parte conftituto, ad extremitates datz,ali¢ dug rcdx,cflug effent
grx‘onb.duc‘h's gquales,utrag; fug coterminali,demitti pofsint,hoc impofsibile eft.

i enim pofsibile, deturrecta, a pato etid extra datd fumpto,ad utrangg extremi-
tat€rectalinea ducaf. Sumat deindc,utita aduerfario,uel minus credéti,mos gera-

tur, in eadem qua prius parte,, punctum aliud, d quo & ipfo duz ad extremitates
date recte tandem demitcentur lineg,

Etquiainhiicmodum defcripta figu-
ra, ex pofterioribus una priorumunz
fecetautnon fecet,, utrum munc conti.
gerit,picta femper, per primi poftu-
latum, recta quadilineaconiungéda
' funt.Quod fiunaunafecet, ci hicap-
L Fareﬁt duo triangula,quori utriig llo
< celes, quiin lfolceliit triZgulorii uno,

Re®adata. ReQadata.  perprioré partem quintz,angulifunt
inter fe equales,mox uni ¢gqualium unus angulus,qué nimirum habet alatere, ad.
ditus, de altero uerd unus ablatus: qui fic uenifit anguli ingquales, per eandem pri.
orem quintz partem,ratione alterius lfofcelis, inter fe equales erunt. quod eft ime
pofsibile. Efto autem nunc,quod non fecet unaunam, tum poft punctorum con.
functionem, unius Ifofcelis trianguli equalia latera ultra bafim producantur,
Etquoniaqui, ex pofteriore parte quintg , anguli funt inter fe ¢quales,fi uni unus
additus, dealtero uers unus ablatus fuerit, ex priore parte eiufdem quintg idems
quod

Vel
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Guod prius inferri poteft. Sequitur ergo nunc, quomodecungs hae tentabitur,

incaffum laborari, cum necintranec exara demiffas rectas puncit alivid fumipofe
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Refadata. Recta
fie.Super eadé igitur re@a, duabus eifdé reiis, & reli. quod demfizafle oportuit,
) FPOTAZIEZ H,
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o ' PROPOSITIO vIIL
8i duo triangula duo latera duobus lateribus gqualia habuerint,utriz.
queutrig, habuerint uero & bafim bafi gqualem: & angulum angulo =
- qualem habebunt,eum quifub gqualibus lateribus comprehenducur,

Defcribantur huiufiodi duo triangula,qualia haec propofitio requirit : dico &
angulos,qui fub 2qualibus amborum triangulorumlateribus comprehenduntur,
inter fe gquales effe. Colligit fuam demonfirationem hgcpropofitio exfeptima,ut

| precedens fexta ex quinta, ab impof.

{ibilihocmodo. Superponat triangu

{ * lumunum alteri,{ic utbafis bafim la.

tera etiam lacera, unum?uod fuum
equale,refpiciant:acpofira bafi fuper
bafi,una item extremitate uniusin u.
' no, fuper unabalis extremitate in tris
angulo altero,cum ipfe bafes inter fe fint,ex hypothefi,gquales:du¢ harum extre.
mitates reliqua coincident.atqs fic etiam ipfee bafes,cum alias,ubi uidelicetunaba
{is extrauel intra trianguli caderet,duz rect¢ linea fuperfici¢ clauderent, id quod
er communem quandam notitiam fieri Ep enegatum eft:cogruunt igitur bafes.
tquia bafes congruunt: latera ficlatetibus aut congruent,aut non.Si prius:&¢an
gulus angulo congruet , & ei equalis erit , quod eracdemonftrandum. Eftouero
uddnon congruantlatera bafibus congruentibus,fed differant, hoceft,in diuer.
punQa cadant, cumfuper unius reQz extremitatibus duzre&a, abuno pun.
Godedu@xe,prius conftituta fint,iam uero aliz duz, fu.
pereifdem rectz extremitatibus pofitz, uerfus eandem
partem tendentes,inaliud punctum concurrant, conera
propoficionem premifsam feptimamidagi manifeftum
eft.id quod fierinon folet:cum uidelicet Geometre inde
corum nimis atcp turpe eflet, i demOftrate antea propo-
, {iionisueritatem & conftantiam eandem non tueretur,
Propterillud igitur inconueniens,congruentibus bafibus:et reliqua latera,ci fint,
exhypothefi, inter (e 2qualia, congruere: acep fic angulos, quos dicta latera com.

. prahendung

R
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}
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prehendunt ; initer fe gquales efle, necefle erit, Siigitur duo triangula, duo latera

. duobus &cw. quod demonftrafle oportuit, e
PFPOTAZIZ e.

Tl dbbéiovep ywviay wiingapuop’ Pixe Teuéip.
PROPOSITIO 1X.,
Datumangulum re&ilineum:bifariam fecare.

Angulus rectilineus datus,

. Sitangulus reQilineus datus,atc propoflid,
eum bifariam fecare. Officio igitur drcini, ex re.
‘  isdatum angulum continentibus, ab earii con
Pl \ . taQuincipiédo,portionesfumant equales:quas
rumfines deinde linea quadamrecta, utlfofce.
les rianguli fiat;iun&i, fuperilla, exaltera par-
te, triangulum gquilaterum conftituaf. Qirod {i
tandem linea quadam recia alia angulus datus
cum {ibi oppo%to copuletur, propofitioai jam
fatisfactum erit: id quod propofitionis xa7ess
. x4Ua & propofitio octaua manifeftabunt,

ALIA DEMONSTRATIO HVIVS, .
BitangulusrecHlineus datus,atq propofitum, eum bifariam fecare . Signetus

e igitur in uno angulilatere piciialiquod,

o, huicdeinde portioni,qu¢ inter piictiihoc

: etanguldiacet,cqualisabalteroangulila.

. ' tere,ab ipfo angulo incipiEdo,per propofi
/ \\ tionem tertiam auferatur, et conneantur
harum portionum fincs tertia quadamrre.

@alinea. Porro fuper hactertia, exaltera
parte, per primam propofitionem huius,
triangulo ¢quilatero coftituto, angulisin
fuper, quos hxcrectain diuerfis triangu.

lis (ubtendit, recta quadamlinea aliaiun.

&{s,confc&uﬁ drit négocium,cum hacipfa retaangulum propofitum bifariam,

fecet:idquod,ut prius,oftendipoteric. . - - . i
o PPOTAXIT I
Tip Mbeily ibdiay wemepaouivlw: MixaTeuép:

‘" . PROPOSITIO - X.

Datam re@am lineam terminatam: bifariam fecare.

Sitreta linea terminata data,atq propofitum,eam bifariam fecare. Superilla
igitur triangulum zquilaterum conftituacur : angulo deinde, quem haecrecta cer.
minatafubtendit,linea quadamrectaalia,per propofitionem nonam przcedent?,
bifariam diuifo,factum erit negocium. Nam qua angulum, ea ipfa, continuatata-
men, & terminatam rectamlineam datam bifariam fecet: cuius quidem rei demon,

ftratio,ipfa ftructura & propofitio quarta erunt. Data igitur recta ter.
- minacalinea,bifariam fecta eft:quod fieri oportuit. :
‘ : SEQVITVR
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PROPOSITIO XJ.

Datare&alinea,a punctoin cadato,ad angulosretoslineam retam
excitare, .

Sit rectalinea data,in e etiam pun&# datum,atq propofitum, expundtohoe
fpfius reGtz linex datz, lineam rectam ad rectos angulos educere.Signentur ex u»
eragp parte puncliinlinea, circind officio,xquales portiones. ex harum finibys dein

de,circino prius ulterius expanfo, duo circulf,
uel arcus tantum, circulorum loco, fefe mutuo
fecantes defcribantur. A’ mutua candem duo»
rumarcuum interfectione linea retaad puns
&Qum inlinea datum {i demiffa fuerit: illam de.
miffam d puncoin lineaad rectos angulose.
du&i efle,fic obtinebitur. Ducatur a2 commau-

~ niarcuum interfetione ad utrancy illorum ¢

Refla data. o3 datainterfection?, quaxdam rectalinea.

Etquonii hicfunt duo triangula, qualia propofitio oGtaua preecedens requirit, cit

illi anguli,quos recta data,& quae ab arcuum interfectione demiffa eft linea, ig+fae

conftituunt,per eandem octauam, zquales inter fefinc,atqs ob id deinderech, ex
definitione:hxc demiffa ad angulos rectos educta erit,id quod fieri oporruit,

ALIA DEMONSTRATIO HVIVS,

Sitretalinea data,& qua fequuntur, Signentur
exutraque parte puncliin linea zquales portiones,
una quidem ad placitum,altera uero per propofitio.
nem tertiam pramiflam, Superhis deinde duabus
portionibus, tanquamuna linea, tniangulo zquila.
tero per propofitioné primam conftituto,ad anguli@
quemhzc tota fubtendit, d puncto in linea fumpto,
Redta re®aquadamlinea ducatur.Eritautem hecreda,ea

€ dara, que petebatur,ad rectosfcilicet angulosa punctoin
Hinea dato educta:id quod, utmodo , mediante ftrutwa, ex propofitione oRaua,
& definitione angulirecti, facile demonfirari poterit. ' :

a FPOTAZIX
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PROPOSITIO : XIL
Super datam re&tam lineam infinitam: 3 dato punéto quodin eanon
eft, perpendicularemrectamlineam ducere. ...

. .- LY
Sitrecalineafatis longa dara, extra eam etiam pun&um datum, atg propofi.
tum,d punclo fuperrectam, perpendicularem rectam lincam demittere. Sufcipsa-
tur ex alterutra partereCtae,per punctum diuif,punctum aliud,utcungs,ac centro

quidem,puncto dato:interuallo uero eo, quod a duobus punctis intercipitur, cirs
culus, per 3 poftulatum defcribatur, Vel,Ex

puncto dato defcribatur primo circulus taus,
utrectam datamin duobus locis interfecct, @
quo eodem puncto deinde ad interfectioni®
locaduabusrediislineis ductis,fecetur uel an
. gulusad centrum, quem ha duz recieigdu-
" dunct:per nonam, uel [atus eygndem angdlum
fubtendens,{i magis placet; per propofition€
1 o,bifariam. Dico ergo quod hec,uel anguli
. . uellatug;fecans linea,e‘a?it qu petitur, Qo
niam enim ad rectam hanc, qua date res -
G infiftit , angulos xquales eflc ipfa xaas
fe e - . ' " exélw,etpropolitio 4,fiangulusiuel X propo

e ’ fitio 8,{ilinea data,feu Jatus bifariam diusfure

A >'< . fuerit,demionftrabit. Ec quoniam funt ampaee

li deinceps fe habentes, Quandoautemrecta

: ‘ reGzinfiftcns, deinceps fehabentesangulos

z?uales inter fe fecerit: uterqs 2qualium angulorum exdefinitionerectus eft,ac

infiftens, Perpendicularis uocatur, cum hac rea ex punclo etiam dato proce-

dat,propofitioni iam fatisfactd erit. Super dardigitur reGiamlineafatislongi,a da
to puncto quodin eanon erat,Perpendicularis educiaeft,quod fieri oportuit.

ALIVS MODVS DVCENDI
perpendicularem lineam, . Y,

I H H LR Q

Eft & tertiusmodus ducendi pcrpc‘ndi'-;
cularem lineam, ex prima parte propefitio
nis 3,tertij libri fequentis defumptus’; €0
fpedians, {i quando forte ab alicuius recize
extremitate ca ducenda eflet. Huius itaque
delineationem huc ponere ibuit, maxime
obid, quod prazter hos modos, non puto
Datiredta, praterea alium efle modum erigendiperg

pendicularemlineam, '

' APPENDIX. S E
Ex Frzmif:sis duabus propofitionibus difcetur,quomodo triangulum orthogo
niym formari debeat, Pofteaquam enim perpendicularis ad reciam ducia eft, fi
« - : deinde

stavprarpadd ra1
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deinde huius extremitas, uel pun@um aliquodin ea , cum datare@®a, uel fimilieer
eius puncto aliquo, coniungatus: triangulum rectangulum defcriptysim exit, ficy

mjanaypmdxéd '

. DeObtufiangulo autem & Acutiangulo, quomodo formentur, i fllorum an.
gulos, @ quibus denominata funt,quis animaduerterit,non eritlaboriofum facere,
«<um nullam {ingularem induftriam ha delineationes requirant, id quod ex fcqué
i cuiuf delcriptione apparet, . . o

§ o Triangulum o
Amblygoniyum ' Oxygonium-

o - rPOTAYIY® IT -

- oY) ?c_zp/ Whéian® Whdiap sedion, ywviag woik, e d'o ophics , § duarip 3pBocis

oxg TWoT . R S | _

T PROPOSITIO XIIL o
CiureCtalinea fuper retam confiftens line#, angulos fecerit: aut duos

retos,aut duobus rectis @quales faciet,

Conlfiftat re®tafuperrectam lineam,angulos faciens:dico illos effe, aututrunqy
rectum,aut ambos {imul duobus rectis equales. Nam linea infiftens rect alj, fa.
ciet deinceps f¢ habentes angulos aut inter fe xquales,aut uero inzquales, Quod

/

.
| | /
~tTs

fi equales:utercp ex definitione, retus erit,id quod uult propofitio. Sin uere frize

wales, quia tamen unus tanto interuallo rectum excedit , quanto altcr re€o mi.
noreft(id quodlinea d punQo inrecta fumpto, apé sp9es educta commonftrabit)
propter exceflus & defectus equalitatem,iam hi duo anguli, licctnonrectiper fe,
tamen duobus rectis quales funt, id quod & ipfum habet propofitio. Vnde fic
patetipfatota. Si reCta igitur linea fupet réctam confiftens lineam angulos fe-
cerit, aut duos rectos, aut duobus reclis angulis xquales facier:quod demon-

Rmﬁéoporwit' J: I ‘1' Sl e d Ce ive PEERSN S 1M : Yo
s 1 3 ALIA

s ERPS
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" ALIA EIVS QVO IN PROPOSITIONGBS
. : dicitur, Ast duobus reélis eques, demonftratios
Quodfiretainfiftésrez alij,angulos deincepsfe habétes ingquales fecerit, &
ex comuni linearum contactu,tanqui ex punctoinlinea dato,per propofitioné s
huius,ad angulos retoslinea excitetur. Etquoniam ex utrag parte femper unus
angulus, hic quidem per lineam mpis sef€s duGams
illicuero, per alteram infiftentem, in duos angulos
diuifus eft : finguli duo partiales fuo totali angulo
axquales erunt.atq his deindeillis 2qualibus addd
tis, ficut duo uni, & unus duobus angulisacce.
v dat:tres anguli tribus @quales erunt, uno tandem
communi angulo, qui nimirum fub perpendiculari & aliainf{iftente comprehédi-
gur, hic & illicablato : duoanguli duobus aquales erunt. Quia autem duo ex una
parterelifunt:ex altera parte duo,quos nimirum re@a,nonad reQosangulos da
¢ta,& ea cui infiftit,comprghendunt,duobus rectis angulis gquales erunt. Sireia
igitur linea fuper re¢td cofiftens angulos fecerit, & cgt. quod demdSftrari oportuie,

PPOTAZIZ 1a.

Eap meds univiale wgd 7§ 71005 adrrfi onpaeis do tvbéioen s Sy o ocdrmod
wien xeiusa, Te9 \Pufis yuvins dwoip dplods iowg woilow,in’ Wwhkias ioovr
eMsiAie ofs tvbaie,

. PROPOSITIO X111,

Siadaliquamre@am lineam,atgad eius pun&tum duz re&tg linex,n3
ad eafdem partes ducte, deinceps fehabentes angulos duobus rectis -
quales fecerint:in diretum eruntinter feipfac recte lineze.

Sit quadam rectalinea,ad eius etiam unum aliquod punctum,duzx rect lineg

non ad eafdem partes duct, fic tamen,ut cum priorirecta, angulos duobus reQis
xqualesfacianedico quod, quz ad puniii funt ducte rete lineg , ad amufsim ue

naalteri iuncta fie. Colligit fuam demonftrationem hac propofitio ex propofitics

¥4

ne 13 precedéti abimpofsibili fic. Nifi enim ha duz reQz,ad pun@um priorisre.
Ctx ficduQtx,unalinea fint,fi forteab aliquo minus credente,atq fubtili nimis ho.
mine, una duarii fuo modo fecundum continuationem inrectum eie@a fuerit,
Ip;er pracedétem 1 38 illam deinde communem noticiam, Siab xqualibus zqua-
a,uel aliquod commune(quod idem eft )fubtrahatur, & cz.inferri poflet,partial@
aqualem effeangulo fuo totali. Sed quiahoc eft contra rationem & notitiam qui.
dam communem,quz fonat, Totum efle qualibet fua parte maius. Non igitur con
tinuaripoteft fuxta hoc punclitin dire@t aliter, neqgilla, cum qua fam hoc téeari
eft, neq cud duQareaaltera; quarchx dux in dire@d iunia funt, Siad aliqu®
igitur




" LIBER 'PRIMVYS, T

: ?
fgitar rectam lineam, at¢p ad ciuspunctum,duzrect¢lineze,non ad eafdem partes
ducte,dcincepsfchabentes & cx.quoddemonftrari oportuit,

FPOTAZIE 1B, .
- Bap dovbéson Tevwory kMiAzs * Toes T woeuplv yww'xs"kug aMiAug
wosoovas, : - :
PROPOSITIO XVe -
Si dug recte line fefemutuo fecuerint : ad uerticem angulos 2xquales
inter {¢ faciunt, '

Sint duz recte linex fefe mutuo fecantes: dico,quod anguli ad uerticem fint in.
ter fe equales. Eft huius propofitionis demonftratio,propofitio 13 pracedens,cii
per eamrectarecte lineg infiftens, femper duosangulosautrectos,autduobusre

Ciis equales faciat. Qurarehac propofitione bis ufutpata,Cum que uni gqualia:illa
& inter fe gqualia fint, communiangulo ab his equalibus ablato : anguli tandent

w21 wopuplw equales manebiit, Si dug igiturrectelineg fefe mutuo fecuerint:ad uers
ticem angulos equales inter fe faciunt,quod demonttrafle oportuit,

NI : RORIZMA, .

Ex dinpupy gomspdp® Onwgd bows ot ovp widicu Te oot ENEAZS"

Toes 710 7h “pufl Ytwvines Tergdany bpleds iows mwoihiaovan, :
COROLLARIVM, \

Hinc manifeftum eft, Quotquot rectaslineas, in eodé plano fefemu.

tuo interfecantes:angulos efficere quatuor réctis gquales,

. [

o .- mPOTAZIZ s
Towre wgryevov guis 7% mhdbpdp nbAnbsivis, & tups yuvia ingrdieg.
P s wgiemwarliop, psigup isip, ,

o ’ PROPOSITIO XVl ,,
Omnis trianguliuno latere producto: externus angulusutroginter.
no,& oppolfito,maior eft. |
- Sittrizgulum, productum etiam ulterius unum eius latus:dico , quific fitexter-
nus angulus,eum utro interno, & ex oppofito conftituto, maiorem efle. Secen.
tur duo latera trianguli,que funt ad anguli externii, bifariam,deinde per divifionit

puncta, abangulis, quos hgc eadem latera fubtendunt, linex reCte ultra trianguli
. " ' ) ‘ ducantur,

F
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ducannur,fic,ututriufcs externa, fuz fit intemnze portioni gqualis, Extremitatibus

tandem harum re@arum cum puno, quod eft duarum divifarum communis ters
minus,duabus reQislineis cOnexis,demonftratjonis figura parata erit. Qua nune
diligenter perfpecta, propofitionum decima quinte & quartx memot, remita fe-
fehabere facile perfpiciet, :

ADMONITIO.

Oportetautem,ut pro utroc interno & oppofito angulo , quo niminmm exter,
nus maior efle demontftrari debeat,duo partalia rriangula fumantur, quorumalee
rum quidem angulum illum,de quo agitur,integrum habet:alterum deinde,quod
huic ad uerticem iunctum eft, cum demum propofitionibus allegatis res fuccef
fum habebit,quod indicare necefleerat. L

SEQVITVR GEOMETRICA FIGVRA

' . alia, pro trlangulo -

- orthogonio &ifof,  oxygonio & zquilat, amblygonio & fcaleno.

- A

PPOTAZIE 12. .

Totrds vgryiovon, ai dido yavics fio epbiap Wdasoris dos, aoisTh pemiehases

Cwopuwar, - - -
PROPOSITIO  XVIL

Omnis trianguli,duo anguli duobus rectis minores funt,omnifariam
fumpti, : R

Propofito trizgulo qualictg:dico,quoslibet eius duos angulos,ducbus recis
minores effe. Producaf quoduis cius unii latus ulterius. Ee quonii ex iam premifia
16 propofitione, angulus externus utroq intermo & oppofito maior eft,& rurfus
quoniam ex communi quadam notitia.S1 inaqualibus xqualia,uel aliquod com.

muneadiect fuerit, ip(a tora ingqualia funt ; priordinzquakiG utrigg angulus,qui
' clt externo
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eft externo{pefa adiectus,8 totatandeminter feinzqualia effe conueniet:atque
filud quidem maiys, ubi fcilicet eft externus angulus: alterum yerd, dyo nimix

//\ [\\ -

rum interni anguli, minus, Maius autem, cum ex propofitione 1 3,duobus rectis

angulis equalelit: alterum niic,ut qui funt duo internianguli,propter an guftiam,

duobus rectis angulis minus erit. Et quoniam hocniic de duobusad placitit fum.
ptisangulis, quod ipfi duobusrectis minores fint, demonftratum eft : de fingu.
lis duobus amplius nullum dubium erit, quin & d?ﬁ duobus rectis minores fint,
fubinde tamen alio atgg alio latere ulterius produ o, Omnisigitur trianguli dyo
anguli,& quz fequuntur,quod demonfirafle oportuit, |

' mPOTAZIZ IH,
Twlos wgryavou,s aaigup adabed Tios sigwa yoviap Smoriivar,
PROPOSITIO - X VI, o

‘Omnis trianguli,longius latus ampliorem émgulum {ubtendit,

- Sententia eft propofitionis.Quod latus alicuius trianguli eft longius: illius etig
angulum quem fubtendit,breuioris fubtendentis angulo ampliorem effe. Defc cris
batut igitur eriangulum,duum aqualii,uel trium inequalium laterum: dico quod,
cuius anguli eft latus longius,{lum etid ampliorem effe. Duorum angulori fatera,

. +r anoul : . ~ cum exhypotheli, unum eo.

.ergoamplior angulus, ruin longius,alteri uero bre.

uius {it, abfcindacur delongi.
ori,per propofitioné 3 huius,

- portio breuiori equalis, ac tri
angulo formato, demontftra.

) tioex propofitionibus s et g
Tatuslongius = .. . premifsisficcolligetur. Quo

niam formati trianguld cum fit ex ftructura lfofceles:erunt ipfius adbafim anguli
interfe aquales.fed quia unus hori ®qualif,eft alterius cuiuldd mriaguli externus,
undeficutrogs interno efufdé triaguli & oppofito , maior:; & alter gqualium eodé
internoangulomaiorerit. Alterautem cum fit eius, quem longius latus fubtendi
anguli pars,int¢rnus uerd is qui d breuiorilatere fubt'enc_i'm'rr » Argumento a maiorj
uel fortiori fumpto , i parsmaiorillo eft: multo fortius igitur i plumtotum. Om.
nis igitur trianguli, longius latus ampliorem angulum fubtendit: quod demon.

ftrarioportuit.

FPOTAZIE 10,
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PROPOSITIO XI1X., - |
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ELEMENTORYM EVCLIDIS
. Sententia elt propofitionis. Qui angulusalicuius trianguli eftamplior:lliuse.
tiam fubvenfum latus anguftiorem angulum fubtendentelatere longjusefle. Nam
‘ finon fuerit longius illud, de
quo dicit,latus,erit id reliquo.
rii uni autequale, autuno bres
ius. Quod {i uni equale fueric:
angulus quem fubtendit, atqy
g amplior eft, ex hypothefi, ex
ampliorangulus priore parte propolitionis ,{i-
bi alium 2qualem angulum habebit: nG ergo anaplior, Quod i uero uno breuius,
cum latus longius,ex precedente,ampliorem angulum fubtendat:angulus quipo
fitus eft amplior,iduno eord,illo falicet cuiuslongius eft {ubtenfum latus,angu'&}
or erit. Sed quia non eft: negs etiam eius latus alio breuius erit:longius ergo.In om
niigitur triangulo amplior angulus longius latus requirit, feufublongiorilatere
{fubtenditur,quod demonftrafie oportuit.

(1]

NPOTAZIZ K.
* Tewrpe veryawoy * o do whslpe & Aormis usilovte Sov, wbvrs peTRe
Aaplavougos,
PROPOSITIO X X,

Omnistrianguli, duo laterareliquo longiora funt, omnifari fumpta.

Efto triangulum qualecund: dico,qudd eius qualitercunqg fumpta duolatera fi
mul,tertio reliquo longiora fint. Horum duorum laterum, quax demonftrari debe-
ant,quod tertio reliquo longiorafint,untum adlongitudinem lateris alterius, exil

laparte ubi eft communis eorum co-
pula, ultrd triangulum continuatur,
ug deinde harc duo zqualia, uel hae

guz ¢qualesreCtxlinex comprehé-
* ditangulum, istertiaquadam linea 1
2 recta, ut trigulum fiat,claudatur.Es

uoniam illi duo anguli,qui ratione trianguli Ifofcelis,ex priore parte quintg,inter
?e gqualesfunt,mox ubi uni eorum,partiali nimirum,altera pars accefsit:totus néic
altero zqualid maior erit. Sed quonid quimaior & amplior eft in triangulo angu- R
lus,longior€ ex propofitioney fubtenfam requirit:illa etid que ex duobus dadi tri.
angulilateribus cGtinuata eft,ealinea,id eft,tertio reliquo latctelonﬁior erit. Om.
nis igitur trianguli duo latera reliquo longiora funt, omnifariam fumpta, quod
demonftraffe oportuit, ,

S§EQVITVR FIGVRA GENERALIS PRO

fingulis binis lateribas expofite,

- PPOTAZIZ
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RPOTASIE - KA,
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‘ ' "PROPOSITIO . XXI1.

. Si fu‘ger trianguliuno latere ab extremitatibus duz rezlinezx interis
us conftitutze fuerint : hg conftitute reliquis trianguli duobuslateribus
breuiores quidem erunt,ampliorem autemangulum comprehendent.

Efto triangulum,duz etiam re@z lineg,in ipfo concurrentes,fuper unius lateris
extremitatibus conftitutz:dico, quod conftitutz ha reliquis duobus triangulila-
teribus breuiores fint, ampliorem autem anguli
comprazhendunt. Sunthuius propofitionis duas
partes. Prior, quod interiores dux rectx exterio-
ribus breuioresfint,id quod patet ex precedentd
bisufurpata, cum per eam, duo qualibet latera
uniufcuiufque trianguli, tertio longiora fint, &
communi tandemiilla notitia,Si ab &qualibus -
qualia, uel aliquod commune, fubtrahatur & cz.
.Oportet tamen, ut prius ex interioribus lineis alterutra in continuum et retum,ad

lacus ufque exterius producatur, utd triangula illa duo partialia, quorum unius

-quidem unum latus , linea exterior : alterius uero trianguli unum, altetius exterio
: ris linez pars,latus unum fuerit, fumantur, & fuc-
cedet demontftratio, Pofteriornunc,quod angu.

lus fubinterioribus eo , quem exteriores retx li-

. nex comprehendunt, maior fit,ex propofjtione
16, & illabis ufurpata,uera efle cSuincitur. Super

" unoigif alicuiustrianguli latere ad extremitates
eius dug reQ interius coftitute:reliquis duobus

~ triangulilateribus breuiores quidem funt,ampli.

orem autem angulum comprehendunt, quod demonftrafle oportuit,

ALIA PRIORIS PARTIS DEMONSTRATIO,

Viurpatis triangulis partialibus,quz prius.Et quoniam,ex pracedenti 20, duo
qualibetlatera omnis trianguli, tertio latere longiora funt, & quoniam etiam, In.
aequalibus 2qualia {iadijciantur:tota, ex communi quada notitia,, inqualia funt,
utrogp bis (uno tamen poft alterum) ufurpato, per id dem@ quod dicitur, Longo
breuius,logiore multo fortiusbreuius effe, argumento nimirum a maiori fumpro,
concluditur tand€ propofitum, Interiores fcilicet duas exterioribus duabus, {iqui
dem fecundum propofitionis hypothefes conftituta {int, breuiores effe. quod des
monftrarioportuit.

MPOTATIE KB,
Ex ?uﬁy tidiop,ods éop ioou Broi roie Iolsileuss ’wﬂeiws',?fymvop ws;i@a&,
A& i oee 400 ) Norrriis psigoves v, rotvry peTeAaubavouivas, i
P wed morps Pryavov e d'vo whslgas, ¢l Aorwie usigoras &, mikrh
T oo ivacs,
PROPOSITIO XXIL _}
- Extribusreétislineis, qua funt tribus datis rectis lineis gquales, trian.

sulum conftituere, ,
! . N » CAVTIO
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_ CAvTIO.
- Oportetautem duasreliqualongiores effe,omnifariam {umptas,pro.
pterea quod uniufcuiufqp tridguli duo latera, reliquo longiora efle opor-
teat, omnifariam fumpta; :

Datis tribus rectis lineis,quarum quzqs due reliqua tertialongiores {int,prop
Geum eft, ex alijs tribus rectis,qua funt datis tnbus 2quales,triangulum confhitu.
ere.Ducatur igiturlinea reCta(atis longa,ut qux propofiras reQas,adamufsim ¢5-

TresreGx dara,

tinuatas,longitudine excedat. Hocfacto,portiones in ea, tribus datisre®is,fingue
Lz fingulis, =equales, ordine quo maxime placuerit,per 3 propofitionem huius,fe-
paratim punctis {ignentur,ex piictis deinde duobus intermedijs, tanquam ex du-
. obus centris,fecundum extremarum portionum quantitates feu interualla,duo cie
culi defcribantur , atqg d puncto tandem interfectionis ad dia centra duabusre.-
Qislineis dullis,propofitioni facisfactum erit,ut quidem hoc ex definitione circs
1i & illa communinotitia,Eidem a2 qualia,& inter fe funt zqualia, facile colligetur.
Ex tribus igitur reCtislineis,quae unc tribus datis rectis lincis xquales,triangulum
conftitytum eft,quod fecifle oportuit,
ALIA GEOMETRICA FIGVRA, PRO
triangulo [caleno constituendo. o

Tres reGx dat,

|

APPENDIX,
Ex hae propofitioneaddifcuntur trium triangulor®, A equilateri fcilicet, Ifofce-
lis & Scaleni, delineationes: cum prima unius tantum, Aequilateri {cilicet,formacd
onemnobis propofuerit, Habentur ergo ficomnium triangulorum delineationess

~ hic quidem
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hic quidem,eorum qui fecundum diverfitatem laterum nomina fua fortiuntur;illic
uerd,nimirum circa 11 & 13 propofitiones,ubi de Perpendiculari ducendafermo
erat, prout confiderantur hz,& nominafua habentab angulis, quod obiter di.

cere uolui,
NPOTAZIS KT,

[eds 7 Sbbeio bwbeiasg 78 7€0s o7t onpsior, 7i Jobuion ymw'qc Whvypdps
u, iolw yoviapviiypapuop ovsHawesdou. | . )
PROPOSITIO XXIIL )

Ad datam retam lingam,datum'gin ea punctum, datoangulo rectis
lineo,equalem angulum re@ilineum conftituere,

Sitre@alinea data, punctum etiam in ¢a dacum : {ieqp deinde & angulus quidi
rectilineus datus,atq propofitum,adid punctum ad hancitemre@amlineam,da.
to re@ilineo xqualem rectilineum angulum conftituere.Subtendatur primo dato
angulo re®a quadamlinea, quomodocungg hocfiat, utappareat triangulum , ad

’

Dara

: fus retilineus datus’ |
.datam re@am deinde, fecundum quantitatem trium rectarum, quz funt tribus
formati iam trianguli lateribus 2quales, triangulum,per propofitionem 22 premife
fam, conftituatur,{ic camen,ut que datum angulum comprehenduntlatera,eoruify
ortiones uel linezx zquales,in data recta iuxta punctum {ignentur; et faume eric,
olligitur autem huius ref demOftratio ex ftructura, communiilla noticia, Eidem
xqualia, & inter fe funt 2qualia,propofitione tandem otaua huius,quod indican
dum erat.Ad dacamigitur re(tam lineam,datum{ in ea puntum dato angulore.
Qilineo,xqualis angulusrectilineus conftitutus eft. quod fieri oportuit,
' PPOTAEIZ KA. '
Eayp M:Eiym e d\Jo mdlipas Tods duoi msbedicioms xn, ingTdNap
- gerdYe, Tlos I ywviay 1 yovias peigova ixn, Tl ~wo P ivwy ivbadp
U)ol * wg T Cdory &) Ghorwe Hsidove e,
‘ PROPOSITIO XXIIIL
Siduo triangula duo latera duobus lateribus gqualia habuerint,utri-
que utricp,habuerint uerd angulum angulo ampliorem, eum quifub .
qualibus rectis comprehenditur:& bafim bafilongiorem habebunt.

Sint huiufmodi qualia hzc propofitio requirit,duo trizgula:dico bafimillius eri.
anguh';zuod fub equalibus rectis ampliorem cOprehenditangulum,alterius trian.
guli bafilongiorem efle, Cum enim, ex hypothefi, angulus inter 2qualia latesa in
. ' ST ) 3 Uno

v
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uno amplior fit angulo,itidem inter xqualialatera, in triangulo altero , ille quimi,”

tun ab

anguftior
i

. ~

nor eft, perpropofitionem 23 pracedent?, ut fitampliori anglo aqualis, augea. .
angulolincam, proxima rectx xqualem,educendo.

uicdeinde angulo
totali iam faco, recta linea fubtenfa: erit trian-
gulum hoc,per propolfitionem 4,alij pofito z.
quale. Formetur nunc triangulum aliud, duas
xquales rectas fuis extremitatibus re®a qua.
damlinea coniungendo.Et quia triangulum,ex
ftructura, eft lfofceles : erunt anguli ad bafim,
ex priori parte propofitionis quinta, inter fez-
quales.Per additionem nunc & fubtractioné an
gulorum qui his 2qualibus angulis adhzrent,
cum ex decima nona ampliori angulo longius
latus fubtendatur, propofitum tandem, ubi -
ualis pro equali lineafumitur, inferri poteries
mplioris fcilicet anguli in uno, bafim longio
rem efle, quam fit bafis in altero tridguloanguld

‘anguftioris, quod demontftraffe oportuit,
SBQVITVR FIGVRA PRO TRIANGVLIS TRI

bus expofita, necrson ex tertio Exclidis libro defumpte,

d

APPENDIX.

Poﬁﬁt?«@ecot;traﬁq,mior angulys,infiryCiyra,&id per prop.oﬁﬁom-';
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uigefimam tertiam prazcedentem,ad zqualitatem minoris formard, & idem fusiffes.
' L MPOTALIZ KB, .
 Edp o Frytwvee ‘mis d'o mhslpie rodis Mt mhalpedic iomes Uxon ingrrdhp
g 7d8e, Tw ﬁldmp R F) Béatws peigovat Yym -3 vl Yavicy TS Ywvins
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- PROPOSITIO &k xv. : :
Siduo triangula duo latera duobus lateribus pqualia habiteririe, ttriz:
que utrique, habuerint uerd bafim bafi lonigiorem : & angulum angulo
ampliorem habebunt,eum quem @quales rectz linex comprehendunt;
Sint huiufmodi,qualia liz¢ propofiiio requirit,duio triangula: dico, cuius triin.
) gulibalis eftlongior, illius etiam
angulum, quem zquales retz
¢dmprehendunt, ampliorem ez
fe. Namzaquales nefintangulf,
uetat hoc propofitio 4,cum fi¢
& bafes, per eam,contrahypo.
thefim, inter fe aquales efle de-
berent. Amplioré deinde pofitif
anguftiore minorém,uel contra,
Anguftiorem pofitum ampliore
efle maiorem, pér propofition&
prxcedenté nd admittitur. Qua-
~ reamplioré poficum inuno,pro
pterlongiorg baflm,illo in triangulo altero,¢ufus eft bafisbreuior,ampliorem eff¢
-necefle eft,quod demontftrari oportuit, _
: FPOTAZIZ ) hs".' v v ,
Eapdo Biywra mis I yavias 7ols fuoi yuviais ires Uyl g Td ey
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PROPOSITIO XXV
Siduo triangula duos angulos duobusangulis 2quales habuerint, u.
trung ucrig,unitcp latus unilateri e quale,fiue id quod eft inter equales
illos angulos, feu quod uni gqualium angulorum fubtenditur:& reliqua
laterareliquislateribus 2equalia, utrungs utrigp, & reliquumangulumre
liquo angulo 2qualem habebunt,

Sint huiufmodi,qualia hac propofitiorequirit,duo triangula, ubifcilicet duo

latus 2quale huic s

anguli m:‘ué,duobus angulis alterius fint 2quales, latusitem uniys uni, la;le:nc’nq::

-\
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‘alterius trianguli, {ive id quod equalibus dngulis interfjcitur, {iue reliquorumalte-
rum fuerit,zquale:dico quod & reliqua laterareliquis lateribus, utrungs utrigp, at
‘que etizreliquus angulus reliquo angulo zqualis fit. Quantii ad primum,ubi {ci.
licetgquale latus gqualibus angulis interieGtum eft, {1alterutrum ex reliquisnon
concedatur fuo correfpondentilateriin altero trianguloeffe ¢quale, ut eiingquale
fit,certe concedendum erit.d longioriigitur (ut quidem fuo modo fieri poterit) ex
partereliqui tertij anguli,per propofitionem tertiam,portio, breuiorilateri gqua.
lis,abfcindatur:& a puncto tadem{ectionis ad angulum cuihoclatus fubtenfum
eft linea recia ducatur. Defcribitur autem fic triangulum quoddam partialealiud,
quod, quiafuo totali tiiangulo fuperponitur,per propofition¢ deinde quart3, alij
pofito triangulo ¢quale eft,infertur tandem per illam communemnoticiam,Qua
uni gqualia &c¢. partial¢ angulum fuo totali,uel contra,totalé fuo partiali angulo
efle gqualem, quod eft impofsibile. Alterum igitur reliquum latus in uno,alterire
liquo lateri in triangulo altero zquale eft. Quoniam autem iam duo funt quarte
propofitionis triangula,cum tertium latus,per hanc quartam,tertio ¢quale {it:reli-
ua duolaterareliquis duobuslateribus, utruncg utrigs,ut infertur, ¢qualia erunt.
gluantum ad fecundum,ubi ¢qualelatus uni ¢gqualium angulorum fubtenditur: &
hicreliqua duolatera & angulus inuno,reliquis duobuslateribus & angulo in tris
angulo altero gqualia efle colligetur. Quod ficoncedatur, non erit opus ullam de.
monftrationem adducere.Sin minus, eritalterutrii e duobus in uno,{uo correfps.
dentilaterein altero triangulo 16 gius:quod & ipfum,{icut in priori parte huius fa.
&tid,ad gqualitatem alterius {i ponatur,atq deinde triangulii formetur , contra pro
pofitionem decimam fextam,quarta tamen prius ufurpata, anguli externum fuo

10y

arenbz ')

interno oppofito zqual efle, ei qui hoc contradicit, obfjcie. Quare qua fane rati-
one,quantii ad latera, cOtrariit quis inferre tentauerit,irridendii fe exponet. Quod
preterea & angulusreliquus reliquo angulo fitgqualis,id ex propofitione 4 uelg
habetur. Siigitur duo triangula duos angxlos duobus angulis ¢quales habuerine,
utruncy utrics, unumd latus, unilateri, & reliqua,quod demonttrafie oportuit.

ADMONITIO,

Necefleautem uidetur, ut primo quidem ea,quae inter xquales angulos pofita
funt,larera,¢qualia inter fe effe, atqy tum demum reliquorum duorum laterum, an-
gulos nimirum gquales fubtendentium,xqualitas demonfiretur. Namalias, i for.
te hac qua ¢quales angulos fubtenduntlatera,primd aqualia inter fe efle demon.
ftrare quis conaretur,res forte tardius fucceflura effet: id quod obiter duxi indican
dum, Idem fere ufuuenit in propofitione feptimalibri fexti , ubi non duorum reli
quorum, hoc eft tertiorum in triangulis angulorum, uerim eorum quiinter pro.
portionalialatera pofiti funt,angulorum aqualitas,primo demonftranda eft,

PPOTAZLIE Kz
Eay éis Mo tbeias whéie tuminfov, me raMag yuviag iowg dNiAxg
woui > B edMuAgr oovlon XMiAs o wbaas.
PROPOSITIO XXVIL

Siinduasrectasre&alinea incidens,alternatim angulos xqualesinter
4

fefeceric: parallel eruntinter feipleredaxlinex, .
Cadat
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Cadatin duasre@asre@alineaalia, efto etiam quod anguli qui ficfiit aleerna-

dm, fintinter e ¢quales: dico has duas rectas inter fe parallelas effe, Namfinons

, ‘ producix he et continuatz,in alis

e A qua parte concurrent, unde fican

T ~ gulusexternus formati trianguli,

< ' per propofitioné i 6, interno op+

pofito =zqualis. Hocautem quia

' \ ~— eft cStra propofitionis hypothe-

' ~ {im,non concurriitergo.Qug aus

tem in 2odemplano exiftentes re@ = linez,in neutra parte concurrune, i eiecae &

continuatze fuerint, cum, ex definitione, parallelz fint: parallela funt & iftx ducte,

Siin duas igitur re(tasre®a lineaincidens alternatim angulos equales interfe fes
cerit:parallel erunt inter fe ipfa rectelinez: quod demontftrafle oportuit,

DEFINITIO ANGVLORVM ENAAAAZ
‘Porro anguli $ameg politi, quos Alternatint uettimus,funt,quosincidensres
¢t cum re&is datis interius,in diuerfis partibus, atq ex oppofito conftinuit 8 ¢5»
prehendit, |
. RPOTAZIE ~ RH.

Eapds ddo ivbsins vbdie tumiaovle, wlov ups Yuwviap i bpe G:‘a’:qw
wITl'oy,xgd @ T dl’lf?U‘ClL"'-ffl lobwavii , i mee wpe l@l‘HTU,\\ 702@70‘5 p.iyu dlv.
oip bpbecis iows 7pii* wxpaN st Yaovloy kNN ai Wb,

PROPOSITIO .  XXVIIL

Siinduasre&asre&alinea incidens,externum angulu interno & op.
pofito, & ad eafdem partes 2qualem fecerit ,autinternos8¢ad eafdem
partes duobus recis zquales: parallel erunt inter feiplerectelinez.

Habet hgcpropofitio duas partes,quarum utracp ex fua propria hypothefl, dus
asillas lineas,in quas nimirum tertia cadit, parallelas effeinfert. Prior autem patet
ex precedenti,angulis,qui per propofitionem 15 inter fe funt gquales,inter femu.
tatis. Pofterioris nunc demonftratio fic habetur.Quonid enim retare@¢ infiftens
alij,erangulos faciens,ex propofitione 13aut duosrectos,aut duobus reciis gquas

: les angulos facit, & quoniam etiam , ex prefent.
\ " hypothefi,interni illi qui ad eaf{dem partes fimt
anguli,duobus rectis ¢quales funt, ci @ illiduo,
quos nimfrum incidens cum alterutra rectari fa-
cit,quam etiam hi, qui intetius ¢x una & eadé par
teapparedtanguli, duohus rectis,tanqua yni cui-
— dam equales {int: ex cOmuni quadinoticia, & illi
: \ duo hisduobus angulis equales érit:atq dé utros
) o _ quedeinde, eo angulo,quem he¢ duo equalia co-
siunemhabent,fubtracto: & quirelinquuntur anguli,ex communi quadam noti.
¢ia, interfe gquales erunt. Quia auteém reliqui hi aucgiemef anguli funt,aut uerd
ad eafdem partes unus externus & alter internus oppofitus, {i wemelf fuerint: ex
pracedenti 27: fi uerd unus externus,alter internus , expriore parte propofitionis
huius,tandem coricluditur propofitum,hasfcilicet retas, in quas alia eo modo,ut
dictum eft, cadit, paraHelas effe. Si sgitur in duasre@asrectalineaincidens, exrer.
nimangulum internd, 8 oppofito , 8 ad eafdem partes zqualem fecerit: autin.
ternos & ad eafdem partes, duobus tectis equales: pasallelz eruntinter fe hat duze
rectz linez, quod demonflrafle oportuit,

v . -
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PPOTASIE KO,

H &e e areeaMiovs ivbeias ivhéie Luminfovon TeoTe (raMaf yu-
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PROPOSITIO X XIX.

In parallelas rectas re@a lineaincidens: etalternatim angulos inter fe
@quales efficit: & externum interno & oppofito, & ad eafdem partes 22~
qualem: & internos,& ad eafdem partes,duobus rectis 2quales facit,

Sunt huius propofitionis partes tres, quarum {ingula parallelas rectas lineas,

& rectam deinde aliam,que in illas parallelas utcungs cadar,requirunt. Hincitagg
prima quidem pars, angulos alternatim pofitos zquales : fecunda uero, externi
interno,& oppofiro atq ad eafdem partes,zqualem : tertiaautem, ipfos internos
ad eafdem partes,duobus rectis angulis equales cfle aflerit. Prima pars abimpof-
fibilific patet. Efto enim quod anguligramalg fint inter fe inzequales. Et quoni in.
' gquales funt anguli wamaf, alter nimirum
alteroamplior, angulo igit eo quiampli»
: ori eft tg«fas,ex zquoinzqualibusillisan
o gulis addito: & ipfa tota, ex cOmuni qua.
< 1 - dam noticia , inter feequalia erunt. Quia
autem und eorum, maius {cilicet, per pro.
e pofitionem 13, duobusreQis eft zqualis,
_ alterum quod minus eft, duobusrectis ary

I gulis minus erit:ex illa igicur partc ubi mi.

nores duobus reis funt anguli, hx duz recte,ex communi quadam noticia cons
current.Non concurrunt autem, cum fintex hypothefi, recte parallelae: neqpans
guli etiam illi waMef inequalesinter fc erunt:@quales igitur eos cile,ut prima pars
aflerit,concedendum eft. Quo nunc concefld, cum per propolitioncmg ad ucrti-

- cemangulifint inter {c zquales,¢qualinunc pro gqualiangulo fumpto,uel illa ¢35
muni noticia, Qux eidem wqualia, & inter fe ¢qualia fune: etfam angulus externus
fnterno oppofito,atq in eadem parte fumpto,equalis erit,quod eft fecundii. Nom
aliter per propofitionem 13, & hic zquali pro gquali angulo fumpto,terti¢ propo-
fitionis parti {atisfierf poterit. In parallelas igitur retas re@talinea incidens, & qug
fequuntur, quod demonttrafle oportuit.

FPOTAZIZ A.
A7l ol ubsice mocpdnass + @ &M iAas ol e\ At
‘ PROPOSITIO . '~ XXX,
Quz cidem recta linex parallelx ;: & inter fe funt parallel,
,//I " |
/ Sint duz uel plures reGzuni.
/ . alicuireCiz lineze parallela: dico,,
/ illas & inter {e parallelas effe..
. Quod quidem facile,ex propofi.
/ , tionibus 29 & 37,uel 29 & 23,
| | . recta prius alia in propofitasre,
/ . , . ... Ctaslineas utcungpinciderit, des
- - / ' . monftraripoteft, :
C ,

FPOTAZIX
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PPOTAZIZ AA,

Adpd Pobivpe onpsiov, i Ibbsion whein FoepdAAASp ivleioy }fdmc(eb,
&yxyel. o
PROPOSIT!O XXXI,
A' dato puncto, datze recta linez : parallelam rectam lineam ducere,

Sit pun@um datum,reta etiam linea dita,atqy propofitum, d dato puncto edu-
cere rectam lineam,datzrectz parallelam, Signetur igitur irirecta data puntum
ubicungp,d quo deinde ad punctum datum,recta quadamlinea ducta, ad hancli.
neamatcp ad punctum darum, angulorum modo defcriptorum uni, uteris fuerit
& eligatur, per propofitionem 23, angulus 2qualis conflituatur. Quod fi tandem
hzcultimd dudtarectalinea, uerfus alteram partem inreCtum, prout quidem ho¢
propofitio 14 requirit, continuara fuerit: propofitioni fatisfaCt erit,cum hzc qu
fam dua eft linea, ipfa fic qua quarebatur, : _

7 panalfelz -

Re@x dax

| N\ Reti [ daa N\ - .- ‘ L U

g

.. Demonttratio fumftur ex{pfa figura ftructura, fi anguli,inter fe équales fad,
pandf pofiti efle confiderentur,id quod admonuiffe oportui.
- FPOTAZIZ AB.

Darpe agryivoy wis 7% mhdbgip 7ooeuCAnbsions, i inre ywvia dvot
FolLs Ps wKl amqpowriop ion % Keu o frps v vgryivov mgéis yuwrio,
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" _PROPOSITIO X XXIT,

Omnis trianguli uno latere producto ¢ externus angulus duobusin.
ternis & oppofitisacqualiseft, Et trianguli eeesirirernianguli, duobus
funtretis zquales, T

Sit triangulum,productum etiam ulterius unum eius latus: dico, quodangulus
qui ficfit externus,duobusinternis & oppofitis angulis equalis fit. Etquod etiam
ratiori¢ corollarij, ex hac ipfa & tredecima propofitione defumpti, Triangulities
anguliinterni, duobus réctis @quales fint. Ducatur per angulum externumlinea,
trianguli tertio laseri parallela. Et quoni in parallelasrectaslineaste(ta incidens,
tamaalternatim pofitos angulos,ex prima parte propofitionis 2 ¢, interfezquales,

quém etiam externum interno oppofito,atq in cadem parte corcx)ﬁituto zqugem
. : PR ' . . . ’ dg
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facit, ex fecunda parte propofitionis eiufdem, cum aqualia xqualibus additis,
.tota etiam, €x communi quadam noticia, inter fe xqualia finc: ipfi propofitio-

\

———

N g

ai iam fatisfaGum erit, Corollarij uerd demontftratio,, ex hacipfa, & propofitione
pracedenti 13, unde nimirum illud defumpti eft,incelligi poteft, fi iricerim ad ho-
rum duorum gqualium utrung, tertium angulum interiorem reliquum, qui nimé.-
rum eft externoigefis , aliquis affumpferic. Omnis igitur trianguli uno latere pro.
du@o: externus angulus duobusinternis & oppofitis gqualis eft Eccrianguli res
jnterni anguli,ducbus funt rectis ¢quales : quod demonttraffe oportuit,

. APPENDIX.

Etquia,ut corollarium habet,tres anguli interni omnis trianguli, duobusreQis
angulis funtzquales,& quia etiam, ut quidem ex corollario propofitionis 1 5, uel
ipfa propolfitione 13 colligi poteft,circa omne punctum, unde nimirum rectzali-
quotlinee egrediuntur, qui apparent anguli,uniuerfi fimul, quatuorre@is funt 2.
quales,cum unumquodcp Polygonum, ubiad puniialiquod, in ea ubiuisfum.
ptum,abangulis iplius fingulis reCte linex ducte fuerint, in tot triangula quotni.
mirum ipfum polygonum in fuo ambitu latera habuerit, (ubdiuidi pofsit,fequitur,

quod omnes an.

‘ guli wuniufcuiulgy
Polygoni f{imul,

tot rectis angulis

. fint zquales, quos
unitates habuerit

numerus,qué qui.

dé duplum later®?

’ eorli,demptisin. -
' de quatyor,indi.
' cat. Hocafitexfe-
‘ quentbus figuris
- et cernere X intels
: ligerelicebit,

Jdemin polygonis-ﬁcg\ﬂaribus intelligendym, L

e o Subdiuiduntat
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Subdiuiduntur etiam polygonain fuatriangula ,ubj ab uno propofitipolygo.
1 angulo ad omnegreliquos , praeter eos quos alatere habet, an gs mfgz l?ngeat
duQz fuerint, Vel alio quodam modo, proalicuiusindufiria,in fua triangula fub-
\ dima‘il?olygona poflunt. Primus tamenmodus, cum ex demontftratione procé-
datreliquis preferenduserie. -~ - ' '

B

EE

§ . §
.

Atquehzc, de Polygonorum in finatriangula dittifione dicta,fufficiant,
PPOTAZIT AT,
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PROPOSITIO X RXIIL,

Aequales & parallelas ad eafdem partes retx line coniungmtés: &
ipfee quales & parallel (unt. ’

Sintzquales & parallele rect¢ duelineg, fisis etian extremitatibus utring dus
abusrectis linen's‘algs coniungte:dico,quod etipfe rc&glinezah’g,gqualesit’zer fe
' : et parallel¢ fint. Ducta enim infigu.
radiametro, cum ex prima parte pro-
Foﬁtiom’s 29,angulialternatim pofitd
fint inter fe ¢quales:quod & coniun.
, gentes recte inter fe gquales fint,ex
. , propofitide 4 intelligi poterit.Quod’
uerd eedem rectefint etid parallele,cum exallegata propofitiorie 4,anguli quials’
ternatim ponuntur, inter fe equales finc:et id taindé, ex propofitione 27, manifes-

" Gabjeyr, Aequalesigitur 8 parallelagad eafdem partes recte lineg confungentesy
& ipfe ¢quales & parallelg funt:quod demonftrari oportuit. -
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1o ELEMENTORVM EVCLIDIS

~PROPOSITIO XXXI11), 2
Parallefogrammorum locorum . & latera & anguli oppofita,xqualia

inter{efunt, Ecdiameter eabifariam fecat.

Parallelogrammum, utuocabuliizukop indicat,eft figura,fub parallelis rectis{i-
neis comprehenfa. Fit autem feu defcribitur parallelogrammum , per ductamre-
Gamlineam,pun@umd extra ed fumptum, {iex hoc puncto, per propofitionem

31 & 3, recte ducte parallela equalis ducatur, utriuf(g rectz deinde extremitates,
duabusrectis lineis fungantur : &

erit, quod fic defcribitur, parallelo
G 6 grammum,propterea quod pofte-

\ , riores ducta, eque ut priores duae
J - ' rectz, ex propofitione 33 prxce.
G " denti, parallclx & interfe ¢quales
linezxe {int. Talium igitur parallelogrammorum locorum, feu talium figurarum, &
latera & anguli oppofira,equalia inter fe funt. Ducatur in figura diameter. Et quo

mii anguli alternatim pofiti;ex prima parte propofitionis 29, inter fe gquales funt,
unde {icduo triangula, qualid pro.

i pofitio 16 requiric,apparentquod
% latera oppofitainter fe equaliafing,
angulus item unus fuo oppofito ¢-

Y

. qualis,perhanc 26 propofitionem

inferni poteft. Et rurfus quoniam, Si ¢qualibus xqualia adfjciatur,ex comuni qua.

* dam/noticia, ipfa tota gqualia funt: huius fententiz memor,alterum etiam fuo op-

' Boﬁto angulo equalem efle, facile concedet. Paret itacp prior propofitionis pars.

ofterior nunc, quod {cilicet diameter ipfum parallelogrammum bifariam fecet,

{i quis fufpicetur id nondum efle demonftratum, per propofitioné quartam id de-

prehendet. Parallelogrammorum igitur locorum &latera & anguli oppofita, 2+
qualfa inter fe funt. Et diameter ea bitariam fecat,quod demonttrari oportuit.:

APPENDIX. _ .
. Quoniam autem hec propofitio 34,& multe etiam fequentes,in numetis, quan
titate nimirum difcreta,non minus atq; fn quantitate continua,uer: eflereperiun.
tur,quo id oftendamus commodius,canonem quendam generalem, per qué ome
nis generfs triangulorum(modo latera eorum notafuerint)arex inue-
niri poffent,fubijcerc necefle fuit,hisuerbis. .

Trianguli,cuiusaream propofitum eftinuenire, latera primo inunum colligi.
tur,a medietate deinde huius collecti fingula riangulilatera fubtrahantur. Relin-
quuntur autem tres numm',c}ui und cummedietate colleli exlatenbus.tanquam
numero quarto,fiinter fe multiplicati fuerint,primus fcilicet cum fecundo,produ.
<tum hoc cum tertio,quodépiam producetur cum numero quarto ( nec refert quof
ordine numeri{fumantur, qui'ue pro primo,fecundo,tertio uel quarto reputetur )ei?
huius ultimi produQiradice quadrata, quanta propofiti trianguliareafuerit, ma<
nifdhbftur. X . - ‘l
SEQVVNTVR HVIVS CANONIS EXEMPL A,

Trianguli propo. Latera Exceflus uniufcuiufque lateris refpe.
wianguli  Cumedietatis,aggregati ex lateribus,
10 2
3 4
6 .. . 6« . ..
24 laterum fumma, Quuatuornumeri .
v L 13 laterummediet,. 3 4 6 12 ¢

Inftitvancug




LIBER PRIMVS, 1
Inftituantur nunc multiplicationes,
-prima fecunda tertia .
12 6 24
2

4 24
24 primum 24 fecun, 576 ulumit productd

A ¥ . ’ :
-, Radix 2 4. Tantaigitur eft triangu.
Quadra, + - (h‘,cuius latera funt 10 s ¢, area,

: 4
/ EXEMPLVM IN IRRATIONALIBVS.
Latera ) Exceflus
J 130 9 —J 4¢
12 Jas— 3
é , Jas+~ 3
Sum, 18 + J 180 Medietas 9 + J 45
Quatuor numeri.
s—Jas Jags—3 Jas+3 o+las
36 primum 36 fecundum producum
Tertid multiplicencur 36
cum 36
producuntur 129 6, cuiusradix
quadrata 3 6. area eft trianguli,

ABBREVIATIO CANONIS PER COMPENDIVM,
Cum tertiz multiplicationfs numeri , qui nimirum ex prima & fecunda multf,
plicarione proueniunt, inter fe fuerint xquales,id quod fxpe contingit, in his
Jitem duobus exemplis euidens eft, eadem tertia multiplicatio negligitur, nec etia
extractioneradicis quadrate tum opus erit. Verum ftatim peralterutrum produ-
¢torum, primum uel fecundum, trianguli areaindicabitur.

EXEMPLVM CANONIS ALIVD.
Eftautem in hac 3 4 propofitione triangulum figurz primae.

Latera Exceflus

d 72 6 —J13

¢ : J 18

6 ' J 18

Sum. i1z +J 72 - Medicas ¢ + J 18,

Primum productum funt 1 ,fecundum tantundem, tertium deinde 324. huius
poftearadix 13, area eft trianguli,atqp medietas etiam parallclogrammiuel figure
primz,quod hoc canone oftendere oportuit. 7

Potuiffetex cOpendio iam praefcripto, tertiamultiplicatio negligi, ac ftatim per
18 uel 13, primum{cilicet uel fecundum productum, quaftions re’%pondm’, quod
idem fuiffec. o

SEQVITYR TRIANGVLVM FIGVRAE SECVNDAE,

Latera _ Exceflus
j 157 ' _ 1_:_ —J 1%7
11 ) ] J “—{-7 — 3
T " J7+ £ .
oum, 17 + J 157 Meditas 'z + 177

- Quatuor



s ELEMENTORVM EVCLIDIS
Quatuor numeri,
33 primum

J U7 4 I 2 4 Jagr
33  fecundumproductum
Et quia tertiz multiplicationis numeri inter fe 2quales funt , ideo ea omittitur,
nec etiam,extractioneradicis quadratz, ut fuperius dictd eft, opus erit. Trianguld
igit propofiti,hoc eft parallelogrammi medietas,area,funt 33, qug eratinuenieda.

SEQVITVR TRIANGVLVM FIGVRAE TERTIAE.

»y

$7 wmm ¢
— 17 J i 3

Latera Exceflus
' Jis—J3
é - J 1§ — J 3
J6o—J12

—J sminus.lu,-—,/;
Sum.izplus] 60 —J 12 Mediaseplus J1g —J; *
' Quatuornumeri,

Jis—1J3 Jis—3 éminus 15 __ J 3
Primum 1g — J 130

éplus Jag—J3
fecundum 36 minus 18 — J 180
Tertium produum 144. At huius nunc radix quadrata,
nimirum 1 z,area eft trianguli,

SEQVITVR TRIANGVLVM FIGVRAE QVARTAE,

Latera Exceflus
radix qua. refidui 157 — J 9650 8 { minusra. qua.re. 391 — J 6oy

11 ra.quare. 394 — J 6os minus 23
6

3 _raquare3sk—J 6osplus 2%
17 plusra.qua.re. 157 — J 9680 Me. 31 plusra.quare. 395 — J6og
' Inftituantur nync multiplicationes.
Prima.
Radix qua.refidui 391 — J 6ogplus 21
Radixqua.refidui 301 __ J 60 minus 21
producuntur 39 — J 6os minuss3.
Secunda.

g1 plus radix qua. refidui 39% — J 60¢

s 1 minusradix qua.refidui 393 — J 6og
producuntur 733 minus 391 — J

605.
Tertia.
391 — J 605 minus 61
721 minus 391 __ Jé6og¢
as35ii — J ©oioaor

. ‘ — - 1 14
: TS itema 45z — J 128114
minus z14533 — J L207otke

minus 451-%

_ Summa productorum.
Plus 30813  — o/ fesforsd

| _minus 2597%  — J -"—‘1'55—2-532.
Factafubtractione,manent 43 4, cuiusradix, 33, area eft trianguli.

Ve,




LIBER PRIMVS.

I3
Vel,quafitis productis,primo fcilicet & fecundo, calculo exquifitiore , uenitit
- 33 — « 6og primum

L N 6og — 33 fecundum,

Quibus nuncinter fe multiplicatis,producuntur 48 4, ut prius:
cuius etiam radix, ut prius, 2 2,trianguli aream reprefentabit.

SIMILE EXEMPLVM PER RATIONALES, PER-
inde ac [i ivationdles effent numeri , expofitum ,
Latera,
é
Radixqua.linezexbinisnominib. 40 -+ « 576, hocelt, s,

10
Exceflus, ~
Radix quadratabinomij 10 <+~ J 36 plus, zhoceft ¢
¢, minusradix,qua.binomij 10 + J 36  hoceft, 4.
Radix quadratabinomfj 10 + # 36minus,zhoceft 2.
Med.s, plus radix qua.binomij 10 4 & 36  hoceft, 12
Inftituanturmultiplicationes. . |
Prima.

‘Radix qua.binomij 10 + J36,plus 2, hoceft ¢
Radix qua.binomfi 10 <+ o 36, minus 3, hoceft 2
producuntur 10 -+ « 36 minus 4,.hoceft 2,
Secunda,

8, minusradixqua.binomij 10 4+ J 36. hocefl, 4.
8, plusradixqua.binomij 10 + # 36. hoceft, 12
6 4 minus 4 10 + 4 36, hoceft 43,

Cruciformes multiplicationes , cum 2zquales fint numeri, negliguntur.
Productorum igitur {umma in utraque multiplicatione , ut apparet.

T ertia multiplicatio,
10 -+ # 36 minus 4 hoceft, 12.
6 4 minus 10 + J16 hoceft, 4s.

640 + J 147456 item 40 + J 576
minus 136 -+ +# 14400
minus 256
pro. 680 -+ J 166464, minus 392 ~+ J 14400
Hoceft,

288 <+ & 82944, uel 576 ultimum produé?un?.
Huius itag radix quadrata,nimir@ z 4, area eft trianguli.

EST ET ALIVD TERTIAE FIGVRAE TRIANGYV.
lum, ratione diametri longioris confideratum,atg; buius quidem
latera funt 6 6, J 6o 4+ 12
Laterum



i | ELEMENTORVM EVCLIDIS
Laterum fumma s2,plus J 60 — J 12
Exceflusigitur. atqs deinceps quatuor numeri, |
Jnf-i-.’; ./lg-i--/; sminus /1§ 4+ 43 6Plusfllf+ /3

"+ Primum fecundum productum
18 + # 180 36 minus13 4 o 130,
Tertium productum.

648 + o 233280 minussoq -+ J 233280
hoc eft, s 44. Area igitur trianguli 13, ut prius.
,ALIVD ITEM TRIANGVLVM FIGVRAE

quart,cuius quidem
Latera funt Exceflus igitur
Ra.quabi. 15y 4~ o/ 9630 e%minusra.q'ua.bi.;gi- + 4 6os
1 raqua.bi. 3o} + J 60§ minus 2 ;
° 6 | ra.qua.bizet 4 o 6osplus 23
17 plusra.quabi. 157 + 4 9630 8] plusra. qua.bi. 391 + o 605
Producta,
primum fecundum
72} minus3o L ~+ J 6os 390! + J 605 minus 6%
Inuentio producti tertij.
72 % minus 398 + J 6cs
301 + J 6og minus 6L

*: 1 (] 31-812¢
383508 + 4 202200 dtemagsiy + 4 S

: L)
minus 49§17

{ s§0¢$
minus 21452 «+ J 29072

Summa Erod_u_(‘}orum. _
plus 30818 4 J 120fofse .

minus 2597% 4 4 Isgsesso,

Hoc eft,factafubtractione, 48 4.

Huius nunc tertfj producti radix quadrara,nimirumaz arca eft trianguli,
Arq hadtenus dicta detriangulorum areis inueftigandis fufficiant. Sequitur

FPOTAZIE AE.
, T mmeaMhdppappa m ik Pl bl Ghorws e,y @ Tods abrode
FUPAMKAIS *ioa GNAFAIS Lsip,

- PROPOSITIO XXXV,

Parallelogramma fuper eadem bali conftituta,atqp in eifdem parale
lelis: qualia inter fe funt, '

Poteft huius propofitionis figura geometrica tripliciter uariari. Aut enim paral.
felogramis ﬁH)er una & eadembafl, inter eafdem item parallelas pofiris, alterum
unius latus eft diameter alterius,aur ea breuius,aut longius. Si primum,cum ex co.
vollario propofitionis prxcedentis,Omne parallelogrammi a fuaip{ius diametro

. ‘ ' ' ' bifariam




\

: LIBER'PRIMYVS . ' g
bifariam fecetur, cumdp etiam ex comuni quadamnoticia, Eiufdem duplicia,inter
fe zqualia fint,hoc quod propofitio concludit,iam manifeftum erit. Quod fi fuerie

' €a bréuius, cum parallelogram.
morum locorum latera oppofita
_ ~ interfe gqualiafint,hociplo ufur.
7 pato bis:duo duor parallelogra.

morum latera, ex communi qua-

' dam noticia, inter fe xqualia exis
] ftent:deinde ueré communi por.
tioneabillisxqualibus lateribus fubtracta, & refiduz linez inter fe 2quales eriit.
Sed quiaillz, ut quidem fecunda pars propofitionis 29, & ipfa propolitio quarta
; demontftrant,equalium triangulorum
laterafunt,his gqualibus triangulis ¢S
vi mune trapezium fiaddatur:& produ-
&a,parallélogrammafcilicet propofi.
; . ta, inter parallelas & fuperuna eadegp
T bafi contftituta, per communem qua-

dam noticiam, inter fezqualia erunt, quod demonfiraffe oportuit Siuerd alterum
wnius latus fuerit diametro alterius parallelogrammilongius, oportet utmediain.
terzqualeslineas portio,ex gquollis xqualibus lineis addatur,quax product, @

L

etipfe equalium triangulorum finefatera,illis ¢qualibus triangulis,primS id quod
commune habent,fubtrahi,refiduis deinde trapezijs commune quoddam triangu-
fum aliud addioportet: & tum etiamfeamdum tertiz figure defcriptionem,pro.
pofitioni fatisfactum erit. Quacungp igitur ratione parallelo ma illa, (feruatis
tmmen hypothe{ibus ) defcripta fuerint, propofitio ueraefle cognofcetiax. quad,
demonf:&rarioportuit. . e e
"PER NVMEROS HAEC NVNC, VT PR AE CE.
dens traltari poteft:id quod umo tantum exemplo indicabimus.

Latera Exceffus
J 533 Cospe )2
d 170 B St R
L gt vl — g
Iszardryo+an - - Me d 5+ Jaze e g1
Infticvantur multiplicationes.
.prima fecunda
B EE I I 178+ 11 =51
= S ‘ 1
sf—=d P w17 MR L B el B
Bokr— 42p—133%. ., 133} 4 - 421 —30%
o = e - e J 22410
T Jd R gy 7T J 35558 - 1451 .
Cooen T ' | 13 Tertia
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T ertiamuldiplicatio.
J 2000 1453

Jmge sy
producuntur 222, tertium produtum,

Areaigitur trianguli,ratione Trapezij in figura prima,eft 351. Quaretrapezit
integrum 7 7.Etquiatantit etiam faciunc 11 fepties, alterum failicet parallelogra-
eum: & innumerisiam propofitionifatisfattum erit,quod quidem fieri opomn't;

FPOTAIIZ As. g
Té seeaMiddypappa T Gk 7% lowp Cdovwp trre, @ G weis airoie
WA * o aiADIS Lsip.
PROPOSITIO XXXVI
Parallelogramma fuper 2qualibus bafibus conftituta,atein eifdem
parallelis : ®qualiainter fe funt. /

~ Haec propofitio licet per fe iam fatis conftare deberet,cum idem fit zqualid atc!)
earundem linearum intellectus,quo ramen dilucidius hec appareat,poftquam de.
fcripta fuerineparallelogramma, ut pracipitur, anguli fuperiores duo unius , cum

duobus inferioribus alterius
parallelogrammiangulis, ds
5 abusre@islineis, ficutaltera
alteram no fecet,copulentur,

9 9 ' Defcribitur aiit fic, ut ex pro-
pofitione 33 colligitur, parrallelogrammum aliud, quod nunc, quia cum utroque
pofito, & interlineas parallelas, & fuper una atqp eadem bafi conftitutum eft: us
eruncg policum huic delcripto parallelogrammo alij, per propofitionem preemif-,
fam,atilla randem etiam interfe,per hanc communem noticiam, Qua dden: o
qualia,& inter fezqualia funt, equalia effe oftend@tur. Parallclogramma igif fusy
per equalibus bafibus & in eifdem parallelis conftituta: inter fe funt zqualia,quodk
demonfiraffe oportuire . 9

(s

< M 6 . o
NYNC QVANTVM AD PRAXIM NVMERORYSR .
" . Latena SRNURE - Bxceflus
13 ‘  d s
‘9 - . J 'l%* 2 . >
J}-‘I-___ .AAll—-,%_‘_.
22 4 d 34 - _ TEY RIS
primum ~ feam. ' eerpro, - Ateawian,

4} _\m}_ : RS L
o - T ALIYD




) =  BIBER FPFRIMVS, - - T 4
T ALIVD"TRIANGVLVM ' EX SECVNDA FIQGVRA,

*oo Latera \ Exceflus
v.d 208 s '$ —J sz - '
10 : J 52 — %
6 Js2+ 3
16 + J 208 g+ J g2
’ " Tetiympro. 576 Areatrianguli 24,
‘ | ' MPOTAZIZ AZ,

T vghywree o i ) ) Codoewos Brmie , wi p vods orwvils mapihs
Niirgis © dore xMAASIS Lsip. | ,
PROPOSIT1O XXXVvit, .
Triangulafuper eadem bafi cSftituta,atcpin eifdem parallelis:gqqu
fiainterfefunt, . . o
Sintinter lineas parallelas, fuper una & eadem bafi conftituta duo uel plura tri.
angula:dico,fllainter fe efle xqualia. Continuetur ea,, qua triangulorum uertices
coniungit re@a linea in utranc partem , quantum fatis fuerit , fiant etiafn ex pro-
pofitis triangulis parallelogramma, ducendo in unoquog triangulo , ab eiusuno
angulo,eorum quiad bafim funt,lineam , lateri quod hunc eundemangulumfub,

1z

~)

1Z : . Jioa g

eéndit, perpropofitionem 3 1, parallelam. Et quoniam defcripta parallelogram.
ma,cum fuper eadem bafi,atcp in eifdem parallelis conftituta fint, inter fe 2qualia
effe, expropofitione 35 notum eft. Etrurfus quoniam, quz eiufdem dimidia, ex
communi quadam noticia xqualia interfe {unt: defcriptorum parallelogrammo-
rum medietates, triangula {cilicet pofita,inter fe equalia erunt.'lerian gulaigicur fu,
per eadem bafi conflituta, atqp in eifdem parallelis: @qualia inter fefunt, quod des
monftrari oportuit. . ' A .
NVNC QVANTVM AD NVMERORVM PRAXIM,

Latera Exceflus
VR I 7
""'l?}oo ¢ o o o o o+ 6
12
Summa 36 Medietas 18 -

TetiumproduGum jgss.  Area J 3388 ~ uel 62%;Ffere,
... ALTER VM TRIANGVLVM HABET .
Latera ') ass - "1z ’ J 1os

xcel. - J 2 6—~Jd63 JarmGuadey 163 w6—J27 "
E 37 + 7 . P’, 5
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Summalat, J 242 = 12 + J1os . Med J 63 + 6 113y
~ Primum fecundum ter. productum
d 9072 —72 J 9072 + 73 3388 &ca,

ALIA FIGVRA,

Habet hacfigtra tria trian
gula, que, utgeomma, ita
etper numerosfequét calcu-

lo inter fe gqualia efle
oftenduntur. .
Communis bafis. :
Quantum igiturad triangulum primum,cuius quidem '
Laterafunt Exceflusigitur
J 384 4 +J4s —J 56 -
J 192 4—J 43 + ] o6
) Jo6+ Jsas — 4
J3s4 +J 192 43 Jos+ J4s + 4
Vltimum pro. Area trianguli
2048 J 2048. uel 4511 fere.
Porro triangulum fecundum habet
Latera 2 1z 3, Excefluis 4 4 s
Summalac, 32 Medietas 16. Primum produ@i@ 16,

fecun, 123,  tertiumpro. 12048, Areatrian. J 2048
Sequitur triangulum tertium, cuius quidem

Laterafunt Exceflusigitur '
J 453 4 +Jd 57— J 3 !
J 238 4= Js7+ ] s ;
8 ' " d g+ ] gy — 4 :
J 452 4+ Ja28 +3 -d 13 4+ 157 + 4 ;
Vitim@pro, 2048, - Areatrianguli utfuprd, !
o
N Area utriu{c trianguli, funt 2 8. equas-
713 N . lesigiturinter fe,
%
, &
C rPOTAXIZ am

Ta :yuwc T2 N W lrwp Gawwp e, E\wms adrrods AeaAAs
Aass* mmﬂmaﬂw.
PROPOSITIO




LIBER PRIMVS ~ 119,
PROPOSITIO XXXVIIlL,
Triangula {uper 2qualibus bafibus conflituta , atep in eifdem paralle.

lis: 2qualiainter {e funt.
Propofitis triangulis , ut pracipitur , eademhuius quz praecedentis xzrwox i

] ' 1Z / )

&N
V1o

= (¥ T

atq demonfiratio erit,filoco propofitionis tricefima quinta dllic fumptze, hictri-
celima fexta fumatur, : i abbdad

ALIVD HVIVS PROPOSITIONIS EXEMPLVM.

7% | g

8 8

FPOTAZIS , A0, .
Ta iow ngiywe, T2 W) wi ) Eodrews Bvrr w0l U T T aipn
gl Tode alTOdS FpaAAEAoig isiy, : '
PROPOSITIO XXXIX,
Acqualia triangula, fuper eadem bafi, atque ad cafdem partes con~
fticura: & in eifdem funt parallelis,
FPOTASIZ ™

Tz iowe rgiywva T& TN 7V lrwy Sdorwp brme, wed Wl 7a adra uion ugd
tp Tods wlrrvids aocpaAidos sip, '
 PROPOSITIO XL.
Aequalia triangula, fuper arqualibus bafibus, atg ad eafdem partes
conftituta: & in eifdem {unc parallelis,

Requirunt hz duz propofitiones xqualia, eiufdem uel zqualium bafium trian
gula,& inde tandem inter lineas parallelas ( fimodo ad eafdem partes fuerint c5-

------ : ftituta ) ea pofita effeinferunt,
N , ) Triangulis itags huiufmodide.
Tl {criptis,propolitionum demd-

o **eai,,,  ftrationes ab impofsibili illo,

14 “*¢~ Partem fuo toti xqualem efle,

: colligentur. Nam recta quadz

4 linea triangulorum uerticibus
Bafiseadem- copulatis, {i quis prater hanc

aliamab unius trianguli uertice,tanquam a puno [ignato, bafi parallelam ftatue-
reuelit, faciatfane hoc, fipoterit, Et quoniam fit, quod hxc ducta parallela aleer.
' : ' o ‘ utrius



o ELEMENTORVM EVCLIDI1S

utrius trianguli.latera fecet;aut non fecet.Si primum, coniungatur punctumfecti-
_ onisinuno latere,recta quadamlinea,cum {ibi oppofita bafis extremitate. Et quo.
niam duo triangula apparent, quorum unum quidem cumfecundum aduerfarij

Bafes aquales

ftructuram, ex propofitione 3 ¢, uni:alterum uero, ex hypothefi, eidem triangulo
equalefi:mox illi,aut per propofitionem 37, {i unam & eandem bafim habuerint:
autuero per propofitionem 33, {i feparate, @quales tamen interfe, bafes illorum
fuerint,inter fe qualia erunt,partiale totali, quod eft impofsibile. Eftoigituriam

',”
gg':t‘
- -
—"’-— - 0‘;'
quw ™ d’r'
- -e® f" -
- - O‘,'
- -.I‘-_ "",
--‘-‘ - ya
=N .
\ .’
\ p
s
‘ P
) P
L 4
'l
56 A
Jo .
L 4
"
>
8
Bafis eadem

'quodnon fecet parallela hzcalterius triangulilatera,tum huius trianguli unum la.
tus ultra uerticem ufqp ad parallelam continuari, punctum deinde contactus cum
oppofitabafis extremitate,ut modo,coniungideber: & idé quod prius,partiale {ci
licet triangulum fuo totali zquale efle,per allegatas propofitionesinferetur. Hoc

Bafes aquales
~ autem , quia ex communi illa noticia, Totum parte fUamaius eft, impofsibile exi.
ftit,propofitionibus confentiendum erit. Aequalia igitur triangula,five fuper eade
feuxqualibus bafibus,arque ad eafdem partes conftituta:& in eifdem parallclis e

runt,quod demontftrafle oportuit. : :
SEQVITVR NVMERORVM PRAXIS.

Prioris triangulifigurz ultima

Laterafunt d 2 2, 12, J 2o

Laterum

-— as. o



LIBER PRIMVYS, u;
Latetumfumma J 212 o 12 + J 20 - Medietas J $34- 64 J5s '
Exceflusigitur,acper confequens quatuornumeri,
Jsw6+ls3 s—6+ds3 Js3 n6—Js Js3m64ls
- Inftituantur multiplicationes.
Prima ~ ' Secunda
Js+6—Jg3 J;;’-l-&-i-.ly
Js—¢+Js3 Js3 +6—J4
- pro. J 7633 —s4 Pro. J 7632 + g4
Tertia multiplicatio.
" d 7632 + g4
J 7632 — 84
producuntur 7632 — yo56, hoceft 5§76
“tertium productum. Area igitur trianguli 24,
Triangulum pofterius habet
Latera Exceflus igitur
12 J 55. -6

J }

J208 4 12 J 52 + 6 Areaz4.

RPOTAXIZ MA, '

Eap mapalAuhdypapmop veryave Sda 7t U wliv adbrlev, wed 3 oo
oToiis wapaAAiAoig s Srahdaiop '(sa)%wxpx?\?\n?\é}fzupop v Biyivov.

 PROPOSITIO S XLL ,

Siparallelogrammum cum triangulo bafim habuerit eandem,atepin
cifdem parallelis fuerit:duplum erit parallel_ogrammum ipfius trianguli,
Statuantur parallelogrammum & triangulum fuper eadem bafi , efto etid quod

fintinter lineas parallelas:dico quod parallelogrammum ad triangulum,dupli fit.
Hocquod ductain parallelogrammo diametro, ex 37 & fecunda parte propofi-

q4 1 ¢ § 21 /4
Is | &

4 2 9

tionis 3 4, cum per hanc quidem triangulorum unumquodd fusi parallelogrammi

dimidium effe, per lllam uerd , triangula quorii eadem eft bafis et eadem altitudo,
&qualia effe demonftratum fit, facile colligerur,

NVMERORVM PRAXIS. ,
. Et primo quidem trianguli, cuius laterafunt . o J 72 J 45
Laterumfumma ¢ + J 72 + J 45 Medietas 4% <+~ J 18+ J 11}
Exceflus,acper confequens quatuor numeri, '

- Primys Jal g J1g — 41 fecundus & 31kt — J1g o4 4%
tertius




izt ELEMENTORVM BEVCLIDIS |

L tertind 4% 4~/ 18 — Jul oo quartus 41 -+ oy J g
Primum fecundum tertium pro,

cJag58 —27 Jiassaz 7290 : . L

Area trianguli 27. Et tanta etid eft medietas parallelogrammi,
cum ¢ nouies, uel contrd g fexies, 5 4 conftituane,

o Aliud triangulum.
. Latera Exceflus
Jiy yi—J gl
9 digi— 3
6 : J 291 4 13
1y + J 11y : 71 '-i- J, 29%
Produftumprimum 27, fecundum 27, Areatrianguli 27.
Tertium triangulum. '
Latera _ Exceflus
J 209 -+l a3 gL — ] 295
> Ji3 — 41 +J2¢f
Jsz . . .. 2 g — s
Jaog + 9+ Js2 2P+ 41 + Jas

Inftituantur multiplicationés.
, Prima - fecunda

Jig + 43— J 28 J’%’-I-.q.%'—-.lx;

Jis— 4t +J2 J2 4l )3
13 — 204 — 513 : . s1 =k 20} — 13
-+ J 41513 . . o J 41412
producuntur) 41515 — 58} | prod. J 4151} + 583
Tertiamuldiplicatio.
‘J 4151} -+ s83

J ‘41512 — 58}
producuntur 729, Quare Areatrianguli 27
| FPOTAZIE MB.
T dbbivn reryive, iozy srocgaMudypappcp ovsionddou, v i Jbicirp
whvypepum Ywvic, _
PROPOSITIO XLIL.
Dato triangulo : 2quale parallelogrammum conftituere,indatoan-
gulo rectilineo.

Petit hzzc propofitio trianguli,atep huic deinde xquale iubet formari feu deferd
biparallclogrammum, cuius quidem unus angulus, alf) cuidamrectilineo angulo
dato, zqualisfit, quodficfiet. Continuetur triangulibafis inutramhbet partem.
huic deindebafi per trianguliuerticem, prout habet propofitio 31,rc¢ia parallela
ducatur: Hocfacto, diuidatur bafis,per 10 propofitionem,bifariam,& ad pu‘rlw1 4 &‘i

( . - u




. o EIBER PRIMVS, B ¢
fllud diud.i'om's,'a? ipfam bafim,angulus dato 2qualis,ex propofitione 23 confti.
tuatur,cuius deindelatus alterum,fi ufg adlineam, quae per uerticem trianguli du.
Qaelt,continuatum, ei etiam abalterutra bafis extremitate,tanquam 4 punctoali.
quo dato, per propofitionem 3 1, recta parallela ductafuerit,, ubitandem hzc ufs
queadlineam,pér uerticem tranfeuntem continuabitur,res confe@a erit, id quod

\ N~ 4N

4 g
fic demonfirabitur. De parallelogrammo, quin dato uniiangulum =qualem habe
at,nullum eft dubium,cumid in ftruQtura ex propofitione 23 prauifum fit, Quod
uerd idem parallelogrammum dato triangulo quale fit,poftquam 4 trianguli uer
ticead punGum balis medium linea re¢ta duQta fuerit: 8 id ex propofitionibus 35
& 41,atq communitandem illa noticia, Quz eiufdem duplicia, &cz. facile per.
fpicietur.Dato igitur triangulo,xquale parallelogrammum,in dato rectilineo an,
gulo conftitutum eft, quod feciffe oportuit. "
' ADMONITIO. -

Qudd fiangulus datus fuiffet acutior,obtufior,uel omnino rectus,tiic linea hec,
utlatus futuri parallelogrammi,d puncto diuifionis in bafi, feciidum huiusanguli
quantitatem ducenda fuiffet. Hzc enim 23,de angulo formando,propofitio,in ge-
" nere propofitaeft, fic utnihil referat, quocungg modo reQilineys angulus fuerit
propofitus, '

4 3

Area triangulifigurz tltimz, ut fequens calculus indicat,, eft J 243, Atgtans
¢a eft etiam parallelogrammi conftituti area. Beneigitur,

Latera Exceflus
6 3
6 3 Vitimum produ&um 243
6 3 Areaigiturtrianguli J a43.
Sum. 13 Med. 9

ALIVD AEQVILATERVM TRIANGVLVM,
faterum drrationalium,
Latera Exceflus

J ) rimum 13
J :: } e + o Jd11 pro.{ eccundd 36

J 4s L tertum 432
J 432 T Areatrianguli J 432
ALIVD EXEMPL VM.
Latera trianguli fune
¢ ]
s Ja, hocelt s
6

" Radixbinomij a0 «- J 256 Q 2 Summa
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34 » 7 .
' Summalaterum 14 J 4, plusradixbinomijzo <+ J 256
hoceft

Huiusmedietas 7 — J 1, plusradixbinomij ¢~ Jis
Exceflus,ac per confequens quatuor numerd
Radixbinomij 5 + J1s  plus 2 —J1

Radixbinomij § =+ J 16 minus J 1 — 1
19 ' hoceft

Q W W W

7 — J 1 minys radixbinomij 5 + J 16
g—Js plus radixbinomij § -+ J 16
Inftityantur multiplicationes.
Prima, |
Radixbinomij s +J 16 plus + — I3
Radixbinomij g =+ J 16 minus J 1 —1

producuntur s -+ J 1o minus J/ 4 — 3
hoceft 9

Secunda,
7 — J1 minusradixbinomij s-4-J 16
7 —J1 plus radixbinomij ¢ ~+J 16
Pro.so — J 196  minus s4d16 -~
hoceft 27 :

Tertia multiplicatioeft 2y fecundi
cumnumero ¢ productoprimo.
& producuntur 43, ultimo.
Arcaigiturerianguli = J 243.

VEL ALITER,

Summalatemm 6 plus 3 — J 4, plusradixbin. 20 + J 256,
hoceft

Huiusmedietas 3 plus 4 — J 1 plusradixbin, s +J 16

Exceflus, & per confequens quatuor numeri,
Radixbinomij § < J 16 minus 3 plus 4—J
Radixbinomij ¢ & J 46 plus 3 minus 4 — Js

3 plus 4 — J, minusradixbinomij s+J1s
3 plus 4 — J 1 plus radixbinomij g+J 16
Inftituantur multiplicationes.
Prima Radixbinomij § +J 6 minus 3 plus 4 I

Radlxbmomq s +J1s plusd 3 minus 4 —J ¢

pro?ﬁ'cumur C g - J 16 mirlus 9mmus 17 =— —J 64
hoceft _
. Secunda, 3 plus 4 —J 1 minustadix bmomq s+J16 .

3 plus 4—J 1 plusradixbinomij ¢+ J 16

. oplus sy -—-’ 64" minus s +J 6
plus 1z — Jo, bdis

Summa productorum,funt 27 &¢, .

ALIA
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ALIA FIGVRA GEOMETRICA.

- Aneoulus datus
ﬁgtl:'e &US,

uel lo \\?‘Q

: ' | 13 ' 12
- 26

NPOTAZIE MT, :
Tlerrde RaNurg)piups , 75wl Tl dioduergop ABaMuA)pippap
T WUET &7 KNIAIS iSSP,

PROPOSITIO.  XLIIL
Omnis parallelogrammi, eorum qua circa diametrum funt parallelo
mmorum fupplementa,inter {e funt 2qualia, :
Sit parallelogrammum,ducta etiamin eo diameter, puncito deindein unoali,
quo parallelogrammilatere ubiuis fumpto, exhocad oppofiti ufglatus reliquis

s 6
4 |z 3 B
-3 1

duobus parallela du@a, ubi hzc diametrum fecuerit,per hocfectionis punGtum
prioribuslateribus {imiliter parallela ducendaeft, & figura parata erit:dico igitur
nunc, quod ipfius parallelogrammi fupplementa, hoceft, ea per qua diameter
non tranfit,parallelogramma, inter fe zqualia fint. Nam cum diameter parallelo-
mmum, utauditum eft, bifariamfecet, fubtractis ab requalibus triangulis,me-
dietatibus falicet parallelogrammi, 2qualibus triangulis bis , quae tandemrelin.
?uuntur,ex communi quadam notitia, ®qualia erunt. Quiaautemreliquahxecea
unt, quz circa diametrum confiftunt parallelogrammorum fupplementa: ergo. -
Omnisigitur parallelogrammi, eorum qua circa diametrum funt parallelogram.
saorum fupplementa,inter fe funt qualia, quod demonttrafle oportuit,

EM 7
Diameter « 108, ‘ Diameter J 223.
SEQVITVR TRIANGVLORVM CALCVLYVS,
primi : fecundi
Latera excclus Latera exceflus
ol 108 6— Jdzy Ay gr—J21i
' 4 v o 27 11 o —’1;"'7’—_ 23
é W 2y 6 W23 2L
12 4 /108 6+diy - 17 <o 223 8L J 222
Primum productum s.fecun,zy Pri.pro.16: - fecun.49%
tertiumag; Area o 243 ter, 1292, Areca J gi62

‘ Q3 MPOTAZIE
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NPOTAZIZ  Ma. |
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PROPOSITIO XLIIIL, .
Ad datamrectam lineam , dato triangulo rquale parallelogrammum

ponere,in datoangulo reiilineo. | .
R equirithzcpropofitio rectam lineam datam, triangulum datum , atcp etiam
angulum recilineum datS. Proponitautem , quomodo ad datam reGtam lineam,
arallelogrammum,quod & triangulo dato zquale fit,angulum etiam datoangu
o zqualem habeat, conflituendum fit. Efthuius propofitionis ftructura facilis,
propter hypothefes,quas cum propofitione pracedente 42.communes hal?et.Pn»
mo enim parallelogrammum, quod dato triangulo zquale fit, angulum infuper
angulozqualem habeat,per eandem 42. conftituendum eft.Etquoniam dicitpro
politio,ad datam rectam lineam, altero igitur iam defcripti parallelogrammilate-
re,eorum quz angulum,dato xqualem com prhendit,ulira paraliclogrammusm
adlongitudinemrectz datz, per fecundd poftulatum, prolongato , fecundi pro.

, 1

e

fongatam fllam portionem & parallelogrimilatus, quod cii portione lgrolongau'
angulum facit,aliud cum fua diametro parallelogrammii defcribatur. Etquoniam
hxc diameter;ex una eius parte continuata, & latus parallclogrammi alcerum, fimd
Liter continuatum,propter incidentem lineam, qua ( utfacile cx tertia parte pros
pofitionis zg colligitur)in una & eadem parte,duosinteriorcs angulos duobusre-
¢tis minores facit, ex communi quadam notitia concurrunt, continuetur utruncy
horum,diameter fcilicet & lacus illud alterum, donec concurrant, atp ex triangu.
lo formato,cuius quidem latus unum eft hac tota diameter, compleatur parallclo.
grammum. Quod {itandem partialis fuxta diametrum, linea, ulg ad oppoficum
in parallclogrammo latus continuati fuerit, cum fupplementorum utruncp daro
triangulo quale fit,cx his uerd alterum fuper datam vectam conflitutum:propofi
tioni fatisfactum erit,id quod ex ftru@ura facile demonftrari poteft. Ad datam igi
turreCtamlineam, in dato angulo reciilineo parallelogrammum dato triangulo
aquale pofitum eft,quod fieri oportuit.

SEQVVYNTVR NVNC HVIVS PROFOSITIONIS
exempla alia.

f | \/ ; I
’ ‘/\\ \..f\§\/\\
.
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AVAW N

ldem




LIBER PRINMYVS, ‘ : 127,
Idem excmplum,mutaro tamen lfofcch in tnangulum xquﬂatemm

6 =) 7
L1 /
Adhucaliter striangulum autem efto Scalenum,linea
uero data 3 punctorum. -

© ALIVD EXEMPLVYM,

¢ |

AnguP redQ.

S, . pPOTASIT
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" RPOTAZIZ ME, S
Té dobgrn iloypippioop FaMuAypapuop ovshoads,i i dobsios
Wl )pdp o yoovies
PROPOSITIO XLV.

Dato rectilineo, 2quale parallelogrammum conflituere, indato an-
gulo rectilineo, .

Quod pracedens 42 de triangulo tant# propofuit, petit uel iubet hac fieri cum
omnireclilineo. Eftép hac prafens quam fuperior magis generalis, & latius patet,
Sititagp datum reGilineum qualecumque, gratia tamen exempli, & propter fad-
liorem operationem,Quadrilaterum altera partelongius. [llud primo in duo trian
gula,per diametrum ductam,foluendum:parallelogrammum deinde, quod angu
lum tato 2qualem habeat, tri-
angulo uni ¢quale, per propo-
ﬁQtion;t}l 42, coftituendum eft.

, _ udd {i iam ad unum huius
AnguP r:&in. e parallelogrimilatus,tanquam
triang. adrectamlineam datd,per pro
/ pofitionem 44 prxcedentem,

alteri triangulo xquale paral.
lelogrammum, quod & ipfum
angulum dato zqualem ha.
buerit, coftituatur fatisfaCtum
Erm? //\ propofitioni erit,

ALIA FIGVRAE DISPOSITIO,

Re&ilineii

Bur1a pumras

Prim. /

. Praxtereaaliter, manente
Aliter manente 20odemreQilineo & angulo, rectilineo,fed mutato an

gulo inrectum,

N/ 70

Nonaliter cum quadratis agendum erit,

- Demonftratio huius cum ficfacilis,practer operationem amplius quicquam ad.
: dere
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derenolui,copiofism tantum, propter difficllem huius praxim,in exemplismeua.
xijs oftendens, '

DE RHOMBO,

RN\
AVAR'\N

Rhombus datus,

De eodem Rhombo,aliter tamen in triangula foluto. |

ST

LT NN

SIC ETIAM QVADRILATERVM, QVOD RHOM.
boides appellatur, uariari poterit,utfequitur.

ey
/__ pa, N

Idem aliter, mutato acutq in angu!um obtufum.

AN\

R EXEMPLVH
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BXBMPLVM DB QVADRILATERO IRREGVLARI,

u
' 4/{
‘9 i -t
. JO{ / 9

3
AngulusautemfitreGus

© B39

ﬁoz

Proinde qdemadmodum hactenus in quadrilateris, fecundo triangulo zquale
parallelogrammum, per propofitionem 4 4. ad rectam datam conftitucum }L ita
eodem modo nunc,ubi quidem re@ilinef propofitum pentagon fuerit,eo in fua
eriangula foluto: & triangulo tertio per eandem propofitionem xquale parallelo.
grammiiaddi poterit,atqp fic deinde etiam abfolui triangulit quartum inHexago
nis,& quintii in Heptagonis,ac ordine deinceps.Quomodo autem unumquodgs
propolicum polygonum , uel rectilineum in fua triangula folui debcat, id per aps
pendicem quandam propofitionis 3 2, iam traditum atg oftenfum eft.

SEQVITVR EXEMPLVM DE PENTAGONO REGVLARI

)
W
/

/8o + 4

Aliud dePentagono exemplum,

SN

-Excmplum, de Pentagono irregulari.
12

12~ )
RN 8

Conftitutio
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Conlhtudo huius penugonim'egulzri&# R {

/N

.

EXEMPLVM uzxAGo NI nsevuuus.

- 4
' _ Hocnﬁcfcxles(cum
6 fex finttriangula inter
' . " fexqualia) hexagono

parallelogrimi xqua
: = % le,indatoangulorecti
lineo cOftitutum erit,

Velfitillahexagoni in triangula divifio.

<

Conﬂ(tuuo hcxagoni tio
: risin paralellogramis, quod
datorectilineo angulo zqua
/. lemangulum habeat.
1= =
Conftitutio hexagonipofterioris,&c;

s

/(\X\

\

vio§

3 EXEMPLYM
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EXEMPLVM HEXAGONI IRREGVLARIS,
- 8

e
d 4

NS
\ N
\ A

Hocnunctotumbis,rationcalterius pa
ralledogrammi:exoritur totii parallclogrammum,
totireétilineo zquale.quod erat faciecndum.

Alicer, fimilis formz hexagonum irregulare,infua triangula (Glutum.

.o .
G . &
_ g/ \
v e N
\
/ A
\‘\ - ——— -‘-—‘——;—_ )
3 e 3
NIl
()

- ]
=
S~ .

T Mﬁ"“\.*-—-——--ﬂmw.:/},

\\ L

‘~
)

Operatio figura prime.

Secundix figrrx cadem erfe
operanio,

EXEMPLVM DE HEPTAGONO-REGVLARD

“
N

Qudd
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Quddfid punoheptagonimedio , hoceftd centro, feptem ad fpfius angulos

reQzductz Exiﬂentlincz,cum {ic heptagonum infeptem inter fe zqualia triangu

fa refolutum fit,uni eorum xquali parallelogrammo conftituto, eo deinde feptics

fumpto,res confeta erit. Sic cumirregulari heptagono & reliquis multorum lace
. vumfiguris omnibus, poftquam hz in triangularefolutx fuerint, agendum erit.

RPOTASIE Ms.
Awd D) oleiong subsizs, Targdytovop dbaypilar.
PROPOSITIO.  XLVL
A’ datare@a linea,quadratum defcribere,

Sit datare@alinea,atqs propofitum, ab ea, hoc eftfecundum eius quantitatem,
quadratum defcribere. Ab una igitur reCtg extremitate,tanquam dpuntoinlinea
A Datx ¢qualis & parallela. fumpto, per propofitionem 11. adangu

losrectos linea excitetur: atque hac, per
propofitionem 3. ad qualitatem dace
pofita,ab eius extremitate altera, & libe-
raadhuc, tanquam d puncto dato, dare
reQa ¢qualis & parallela ducatur. Quod
firandemaltera ducia parallele extremi
tas,cum altera datce extremitate, retali.
nea coiungatur, propofitioni fatisfactum
erit. ' Demonftrationem huius, qui ¢o-
rum quz in ftrutura facta funt, ecrum
item quae haCtenus traditarecordabitur,
ex d&m‘tione(andé quadrati facile col.

Re@a data, ligere poterit.
"MPOTAZIE

MZ,

 Bpris bpboyevios gryvors® P T30 1 7{«;‘: beblus yoviow ~woTenione
vmhdlpis Tergelywvop , irop 8% Tois kap K Tl op8liv yaviow wEYe BBy
AT TergR Lo, T
. ' " PROPOSITIO XLVIL ,

Inre&angulis triangulis : quadratum quod 4 latere retum angulum
. ’ fubtendentedefcribitur, zquale
efteis, quee alateribus reftum
angulum continentibus defcriv
buntur quadratis.

4

Adangulosre@os &
zqualisdate,

_ Sittriangulum reGangulum, qua
drata etiam a fingulis lateribus, per
propofitionem pracedentem,defcri.
pta: dico, quadratumlateris fubten.
L . dentis angulum rectum, tantumef.

» fe, quanta funt quadrata, qua a re-
liquis duobus lateribus ,angulum ré
¢tum comprehendentibus , defcri.
buntur. Demittatur abangulo trian.
%uh‘ re®o, tanquamd puncio daro,

uper fuam fubtenfam,per propofitio
nem 13, linea perpendicylaris, arque
{ . R 3 hxc
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haxcadlatus uflq oppofitum per quadratum cStinuetur , & erit quadratum lateris,
angulum re&Gum fubtendentis, in duo parallelogramma diuifum, quorum unum’
quidem uni, alterum uerd alteri reliquorum laterum quadrato xquale efle, fic de-
montftrabitur. Quoniam enim triangulum ex hypothefi reGtangulum eft,{ingul¥
etiam quadratorumanguli, ex definitione, reti funt:angulus in orthogoniores -
&us cum utrop eorum qui funt i {¢«fis,duobus rectis angulis equales erunt, Il
lud igitur utriufqp quadratilatus , quod quidem extra triangulum eft 3oﬁ'rum ,illd
trianguli lateri,cui applicatum eft,ex propofitione 14,adamuflim iunctum,& cum
o una linea erit,quod eft notandum. Praterea,quoniam angulirecti,ex commu.
ni quadam noticia,inter fe funt 2quales,& quoniam etiam,Si xqualibus xzqualia,
uel aliquod commune adijciatur, qua inde colliguntur zqualia funt: per hec duo,
bisufurpata, erunt ex utraque parte reanguli, circa acutos angulos,duo duobus,
an%uh's aquales, quod & ipfumnotandum. Hisigiturnunc demonftratis, pro
politionis ueritas tali, ut fequitur , linearum ductu haberi poteft. Demittantur ab
angulo tridgulire®o , ad remotiores ab eo duos quadrati iam diuifi angulos, dua
reCtxlinex. Etquoniam his duabusrectis duo triangula defcripta funt, cum hae
eadem triangula,atq ipforum parallelogramma,unam & eandem bafim habeant,
in ei{dem etiam parallelis conftituta {int:triangula parallelogrammorum dimidia,-
uel contra, hzcad illa duplicia efle,per propoflitionem 41. iamdudum conclufum
eft. Ducantur ultimd, etiam ab acutis rectanguli trianguli angulis duz rect¢ lineeg,.
quarum utrags perlatus eundem angulum fubtendens, ulg ad angulum quadrad
illum, cui idem acutus haQenus non eft coiunctus,continuctur. Defcribunturau .
temf{ic duo triangula alia,qua fimiliter fuorum parallelogrammorum,hoceft,qua
dratorum d lateribus duobus defcriptorit,dimidia funt, cum fic ¢qualia ctiam {int’
expropofitione 4, bis ufuypata, triangulis prioribus defcriptis , utrung fuo:adiilla
prioratriangula, eadem quadrata duplicia erunt. Sed quia adilla prioraduplicia
etiam funt,utquidem demonftracii eft,duo partialia diuifi quadrati parallelogram
ma:per comunem igitur noticiam, Quz eiufdem duplicia,aqualia inter fe funt,
rallelogramma partialia,quadratum nimirum lateris,angulum rectum fubtenden
tis,reliquorum duorum laterum quadratis 2quale erit. Inrectangulis igitur tiian.’
gulis,quadratum quod d latere rectum angulum fubtendente defcribitur, 2quale:
eft eis,que dlateribus reCtum angulii continentibus defcribuntur quadratis, quod
demonftrarioportuit,

APPENDIX, -

Porrd ex Apollodoro refert Laertius, hancolim propofitionem a Pythago
Italicg philofophiz principe,inuentam fuifle,fic inquies. gui R dpMdagS’ 5 Avn-
S5, ing:TopaClew i oot ¥ Clgdr e # 7E dpaSe i TEL P & Nzmpleiv o AL gt ity S Tp
s muexEous,  Kattswim)espun $Tosigr.
Hovxs ['haydpus  mweguusis tuparp ypopua

- Kéw’ i¢” 67w uheinla ityayep Cxbuoiluo,
Hzcin Latinum fermonem ¢ Graco uerfa fic fonant.

. Refertautem Apollodorus fupputator, hecatomben illum immolaffe, cum in-
geniffet.quod trianguliretanguli hypotenufa tantum poflet, quantum eaquere
&um angulum continerentlatera.  Eteft epigramma ficfchabens,

Poftquam & Pythagoraest praclarareperta figura,

Tunc centumille boum  facra peregit ouans.

Hoc idem attribuit Pythagorz etiam L. Vitruuius Pollio, libro nono,capite
quarto fux architectura:atque hunc locum uidere Lector poterit.

Citauimys autem hgc libenter, clim propter uetaftatem, tum etiam propter ho-
. o norificam
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norificam & Pythagora & propofitionis huius mentionem , cum iltius 1 i
Jbus fere rationibus n6 fitmediocris ufus, Hin¢eomaioni ﬁu:ii:ug gﬂhlugse::t?:n 2:-:
difcenda,memorizxép commendanda eft, , per

SEQVITVR HVIVS PROPOSITIONIS FIGVRA GEO,
_ etricaalia, und cumnumeris explicaca. ~— 7 -
(

4001

AN

zy

625

OPERATIO TRIANGVLORVM QVANTVM AD

areasinueniendas. :
Triangulum unum, cuiys

Latera quidemfunt : Exceflus uerd

W 1450 : 20 — J1if2

25 wige — 5

: 15 _ Jusfe 4+ 4
.dumma 40 +~ 4 1450 Medietas 20 4= # 2250
Quacaror numeri,
20 —Jabte | Jatto__o , Jadio g |, a0 M0,

, Produ®um pri37}, fecundum 3372, tertium fogaf
_atqparea tandem trianguliiszL. Etganta eftetiam medietas parallelogrammi
Jpartialis,uel quadrati, quod oft aparte dextra.

Triangulum alterum,quod habet
Latera Exceflusitag
ol 162¢ 4 — Jagad
ag : , J: ‘o;ﬂ — 22
20 ’__Jlﬁlf--l-,-_ 2%
prryry S T 7Y

E 'Pf;duﬁﬁm primum 100, fecundum 400, tertium 40000, at(p tandem tl‘laﬂt

guli area,2 00. medietas{cilicet alteriys partialis parallelOgramml,ud quadratipar-

rlfinltrs sl RPOTAZIZE
. POTA
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: PROPOSITIO XLVILL,

Si quod ab uno laterum trianguli defcribitur quadratum,xquale fue.
riteis quad reliquis trianguli duobus lateribus defcribuntur quadratis:
angulus cGprehenfus fub reliquis trianguli duobus lateribus, retus eft.

Sittriangulum, cuius quadratum, quod ab uno latere defcribitur, reliquorum
duorum laterum quadratis ¢quale fit:dico,angulum quem illud latus fubtendit,re
¢tum efle.id quod fic demonftratur. Ab anguloillo, qui, quodrecus fit, demon.
ftrari debet,atq d latere huiusre®iuno, tanquam a puncto in reca dato, linea,
perpropofitionem 1,8 ipfes ducatur,ea deinde,per propofitionem 3 lateri circa
huncre@tum alteri,2quali pofita,perid quod petitione quadam permifium eft,ni.
mirum quod ab omni punctoad omne punctum linea reca duci poflit, clauda-

tur tandem m’ang\ulum.Et quoniam duz linea,latus fcilicet trianguliunum, & ex
tratriangulum n%s¢ sp.9us ducta,funt, ex ftructura, inter fe zquales : quod quadra.

ta,ab his aqualibus defcripta, inter fe 2qualia fint;manifeftumeft. Hincaquali.
bus his quodam communi,quadrato [cilicct 1ateris alterius, ad quod nimirum ex.
tra triangulum linea n%ss 3p9n¢ duta eft,addito: & produttaiam,uel collecta, in.
terfe zqualia erunt. Quoniam autem utruncp horum,unum quidem ex hypothe.
fi,alterum uero ex propofitione praccedenti, unius lateris quadrato aqualeeft : 8
horum duorum quadratorum latera inter fe qualia erunt.Igitur, ciiiam duo,qua-
liaipfa s.propofitio requirit,triangula appareatangulus ille quem propofii trian-
gulilaws, quod inreliqua duo poteft,fubtendit, per eandem octanam,retus erit.
Siigitur ab uno alicuius trianguli latere quadrarum defcriptum,a reliquorum
duorum laterum defcriptis quadratis aquale fuerit:angulusille,
quem hoclatus fubtendit,rectus erit.quod
demonttraffe oportuit. o

FINIS LIBRI PRIMI, '

EYKAEIAQY
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EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO- .,

_ metricorum liber fecundus. .

e | Vmit ex hoc libro fecundo Arithmeticus pulchra fui
3| calculi compendia, multz item regularum Algebra
#| 2quationes, & nonnulla etiam harum regularum fun.
}| damenta, per huius fecundilibri propofitiones d¢gmon
M| ftrarefoler, Habet pretereaisliber propofitiones duas,
o 252 N8| unam quidem pro Amblygonio , alteram- deinde pro
Oxygonio triangulo. illz uerc quantum utilitatis, fi in reaftronomica
ad penultimam propofitionem primi,de Orthogonio triangulo expofi.
tam , referantur, afferre foleant, norunt quiin hac difciplina aliquandiu
uerfatifunt. Quare i nullumalium praterea ufum haberet, ob has duas
faltem propofitiones prafens hic liber maximopere amplectendus &
perdifcendus eflet, '

oPOL .
T2p RaMuAdypapop dpboyivop meartxseon AyeTou,"awo o, 7F Tlus
bold Yoviap mEYs X By wlawy
DEFINITIONES.
Prima.  Parallelogrammum re@angulum quid.
Omne parallelogrammum rectangulum fub duabus, reGtum angu.
fum comiprehendentibus,rectis lineis dicitur contineri,

[ e e e e e ey

]
1

W&ﬁm’?&){&ﬂﬂw topi3, PR Tliv duod e Tpop odrsd tp Bye
Nurgypd s uaop Smoiovsp, (s pis d'vol RyaminpopaosTvopwy vaeidw.
’ Secunda. Gnomon quid. |
Omnis parallelogrammi fpacij, eorum quz circa diametrum illius
C T 71 funtparallelogrimo-
rum unumgquoddue,
cum duobus {upple-
mentis, Gnomonuo
cetur,

S Sententia



138 BLEMENTORYVM EVCLIDIS

Sententia definitionis eft,Omnis parallelogrammi,quod quidemn per du®ami
ipf{ius diametrum,ac duasdeindein eo retas, qua fefe mutuo in communi quo-
ciam diametri punciofecant, lineas ducias, in quatuor partialia parallelogramma
alia divifum eft,utrungg eorum,per qua diameter tranfit, cum reliquis duolkus pa-
rallelogrammis, quz extra diametrum funt pofita,atq fupplementa uocata, Gnoe

monemnominati.

/[

Eft hac Gnomonis definitio generalior, quim quae d Vitruuio eft pofita,cum

hac retum tantum angulum, illa vero cuiufcuncy

/ fcnen's angulos, modo parallelogrammum fuerit

1 - éadum,conﬁdcret. Definit autem fere hisuerbis

nomonem Vitruuius,lib. 9. cap.7. ArchiteQurae,

eum efle ac formari, quando ex medio planicieili
nea w5 dpllas erigitur.

NMPOTAZEIZ
FPOTRH A.
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PROPOSITIONES, '
PRIMA L

Bifuerint duze rectaline, feceturcp alteraipfarum in quotcundg feg.
menta:rectangulum comprehenfum fub duabus re&islineis, quale eft
eis , qua ab infecta & quolibet fegmentorum re@angulis comprechay

duntur. .
Sint dua reQ¢ lineae,haruni etiam altera in partes quotcungp dx’uiﬁ:dl'co,re&an'
gulum fub duabus datisrectis coprehenfum,eis, quafub indiuifa & {ingulis pard
11 busrecix diuife cGprehendatur rectangulis,xquale effe. Excitetur ex
| alterutraalterutrius etiam line extremitate, per propoﬁn’oncm 1L Prie
4 : mi,ad angulosrectos linea,eadp per tew
4 tiam eiufdem, ad zqualitatem alterius
77 ’ pofita,ex eiusaltera extremitate, lincze,
ad quam »@;iplas linea pofita eft, pa.
4| 35 |7| 21 rallela, eiép xqualis, reGtalinea duca.
i tur, & claudacur fuperficies, Quod 1
z 5 I 3 ianx
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is diuifz line2 punclis, linexrecle, eis qure ab extremitatibus efuf.
déim diuifz modo edu@z funt,per 31 primi;parallelz,adatus ufgp oppofitum ten
dentes , ducte fuerint , hacftru®ura tandem propofitio ficreti».

b

4 -

5§

77

17

21

7

nebitur. Quoniam enim totaleipfis partialibus parallelogram. -
mis,ut apparet,zquale eft, totale autem cum fub duabusreis
datis,equalipro zqualilinea fumpta, partialia itém {ingula fub

indiuifa & f{ingulis partibus diuilg , & hic zquali fubinde pro

aqualilinea fumpta,contineantur:fub duabus igitur datis com
prehenfum rectanguli eis qua fub indiuifi & fingulis partibus
diuifz continétur rectangulis,equale erit. Si fuerint igitur duae
rectelinex, quarum altera quidem in fegmenta quotcungp fecé
_ turreGtangulum fub duabus rectislineis comprehenfum,gqua
le eft eis , quaeab infecta & quolibet fegmentorum rectangulis comprehenduns

-gur,quod demontftrari oportuit.
POTEST FIGVRA ETIAM SIC INSTITVI,
u
z2iz 14
35
il »5' )
: 7
3 2
7 7

Quiauerd omnes hujus fecundi libri propofitiones generaliter & e lineis &
de numeris intelligi, atqp per ea declarari poffunt, ideo etiam, ut quads propofitio
fuos proprios numeros, fuas etiam conuenientes & debitas lineas haberet;diligen
ger curauimus.id quod boni confulere LeCtor uelit,

~ APPENDIX,
Solent ArithmeticinG rard in multiplicatione, numerum unum eorum, quiin.
ter fe multiplicari debent,in partes aliquot diftribuere: alterum deinde, cum parti-
' bus diftribudi fingulis multiplicare, ac multiplicationis tandem produum , per
horum partialium productorum fimmam reprefentare: atqpid certe compendio
quodam,quod exhacpropofitione defumptum eftfacere eos, ftudiofi fciant,

EXEMPLVM SIT,

Indiuifus diuifusin par, Alids multipli.

! o4 . 7 cationefic,
T 480 20 74
740 - 10 37
370 s 518
‘148 . 2 ) 222
2738 fidem numerd 2738

* Huius compends frequens ufus eft circamultiplica-
tionem inregula Proportionum. .
Quddfiuero numeriilli ‘propoﬁti aquales inter fefuerint, utuntur pro hacpi
nta, fequenti propofitione fecunda, ut qua idem fub una rectalinea,uel numero,
bis camen eorepetito,proponit,asg inhoc pﬂmaa‘&csunda propofitione differt. .
, 1 s

\ FPOTAZIZ
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‘ NPOTAZIZ B. ' .
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| | PROPOSITIO 1. |
Si rectalinea fecetur utcuncp: qug fub tota & utrog fegmentorumre.

&angula comprehenduntur,acqualia funteiquod i tota fit quadrato.

~ Sit reGalineain partes utcung diuifa: dico, quz fub tota & utrog fegmento” -
rum rectangula comprehenduntur, zqualia efle ei quadrato,quod a tota deferibis
eur. Delfcribatur 4 recta data quadratd, ex puncto deinde uel punctis divifionum
j . fingulis (nam & plurium fegmentorum lineam
1z h¢c propofitio ferre poteft) ad angulos reGoslis -
nezx,uel {l magis placet,utriqs eorum, qua diuifze .
darzad reGos infiftunt,laterum parallelz,uftjue
ad oppofitum latus ducanrur. Et quoniam partia
7z Iz4| 4g | liaperducias parallelasdefcriptaparallelogram
T ma,ei quod d recta diuifa defcriptum eft,quadra
+ to,per propofitionem precedétem xqualia funt,
interiores etiam a punctisduCtz reGix linex, 8
{ & z | 4 | quadratilaterafingula, uel hoc folum,cui interio
~ res ductg infiftiic,omnesfuntlinez inter fe equa-
les, equalifubinde pro aqualilinea fumpta: hgc ut precedens tandem manifefta
erit. Sirecta igitur lineafecetur utcungp: qua fub tota & unogy,uel quolibet feg.
mentorum rectangula comprehenduntur, zqualia funt ei quod d tota fit quadras
to.quod demonftrari oportuit.

POTEST FIGVRA ETIAM SIC INSTITVL

, 4 2
R2) 121
123 i
| 11
3 33
. . Tota " !

| ams asmmmmntes o ey |

, . RPOTAZEIZ r.
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' 'PROPOSITIO 111, B
Eirecta lineafecetur utcungg:re@angufum fub tota& uno fegmento-
rum comprehenfum,gquale eft ¢i quod fub fegmentis comprehenditur
rectangulo,atgei quod a praedicto fegmento defcribitur quadrato.

Sitrectalinea fectautcunqgs:dico, rectangutum quod fubtota & uno eius feg.
mentorum coprehenditar,id equale efferectangulo fub fegmentis comprehenfo,
d A . cum
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oum quadrato predii fegmenti. Deftripta figura utrequiritur, demonfiratio ex
propofitione prima fumi poterit, fegmentoillo in quodtota
diuifa ducta eft, proalteralineafumpto. Erunt enim fic duz

rectz,una diuifa, ipfafcilicet expofita , & altera indiuifa ,di.
Gum nimirum fegmentum , de quo unumquemq admoni.
tum effe uolui,
_ Alia difpofitio. Sunthic comFendfo quodam,dyo
- . , 8 exempla{imuliuncta,
N s sl s A
IR EART 5 vyl

ALIA HVIVS RE! DEMONSRATIO.

Deferibatur abuno fegmentorum,utrum hoc fuerit, quadratum: fatere deinde
quadrati eo, quod diuifz recte opponitur,ad quantitatem fegmenti alterius fecun
dum continuationem inreGtum eiecto,a termino illo,tanquam 4 puncto dato,re.
liquis duobus quadrati lateribus, per propofitionem 3u. primi, parallela duca.
tur.Et quoniam, quod {ic defcriptum eft totum , duobus, quadrato fcilicet deferiv
pto,& reGtangulo cuidam,equale eft, totum auré com fub rota recta & linea qua.
dam uni fegmentorum xquali comprehendatur,alia uero duo, unum quidem fub
fegmentis diuifg comprehenfum,alterum uerd ex priori fegmento quadratum de-
feripei effe appareat,id quod uolebat propofitio,iam fic fe habere manifefte patec.
Sirectaigitar linea fecetur utcungg:rectangulit fub tota & uno fegmentorum com
prehenfum, equale eft ei,quod fub fegmentis comprehenditur rectangulo,atqg i,
quod a praedicto fegmento defcribitur quadrato.quod demonftrafle oportuit,

Eft autem huius texcus figura geometrica ea,qux ex
{uperioribus eftinordine prima,

- HAEC PROPOSITIO IN NVMERIS $1C SE HABET,
partes partes

Totus s S Totus ¢ 1z .
14 s s ’9{ v on
14{ 6 . ] 8 29 | 7 12 12
8 48 64 12 204 144
"z xquales m2 348 2quales 343

S MPOTAZIE A
- Bapsiéeeypaput Tandh, os irvxs: pawmd Pling Tepiymopioopisar
Toie 74 kewd TV TanpedTeop Tepayovos,© b dis Smd PV TanpdTopmIa
X“W;@ @ﬂayww’qw. : :
PROPOSITIO 11IL \
SireQalinea fecetur utcundp:quadratit quod i tota defcribitur, equa-
e eftquadratis, qua fiunt 4 fegmentis, & ¢i quod bis fub fegmentis com
prehenditur rectangulo. | o

. Sitre®a quzdam lineadata,in dyo etiam fegmenta utcundp diuifa:dico,quod -
S ' ‘ S 3 quadratum
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uadratum a cota defcripti 2quale fit quadratis quae d fegmenis fiunt, & ci 'quoci‘
ub fegmentis com rehenditur bis. Eft heec quarta nihilaliud quam tertia propo-
Fitio repetita bis, id quod cuiliber manifeftabitur, qui quadra.
tum totius(mutato nomine) duo rectangula efle,quafub tota

& duobus fegmentis comprehenduntur, perceperit. Quare

i\ cum iam tertia demontftratafit,hanc quartam demonftrarenon
3 )

{

erit necefle. Quia uero non mediocris eft, in Arithmeticis pra.
fertim, huius propofitionis ufus, propriam eius demonftratio.
- nemadducerelibuitin hunc modum. Defcribatur drectadata
; quadratum,ducatur etiam in eo diameter a puncio deinde,uel
pundtis (namut precedens , ita 8 hxc de pluribus fegmentis intelligi poteft) di-
uifionum fingulis,lineis,que 4 latere funt,parallelz ad oppofitum ufg; latus ducan
_ tur,ubi tandem ha diametrum fecant, per punctailla, reliquis
lateribus parallelis ducis,figura parata erit:dico ergo ut fuprae
Quantum ad demonfirationem,primo demonftrandii erit,pa-
rallelogrammailla, per qua nimirum diameter tranfit, quadra-
4 taefle, & hoc quidem talimodo. Ex datareCtadelcriprum eft
‘ quadratum,cuius latera cum, ex definitione, inter fe fint equa.
. . lia: qui in utragp parte ad diametrum ponunturanguli partia-
, les,ex priore parte propofitionis 5. primi,inter fe ¢quales erunt.
Et quia cuilibet partiali, ut interno eft xqualis, , ex fecunda parte propofitionis
29. primi alius exteinus, xqualibus pro qualibus angulis fumptis, {inguli duo in
quolibet per quod diameter tranfit parallelogrimo,anguli inter fe quales erunt:
uare & latera cuiui? trianguli,qua illos quales angulos fubtendunt,ex propo-
itione 6.primi 2qualia:atqp tandem zqualium laterum, ex 34.& communiilla no,
ticia, Quz eidem funt xqualia, & inter {e funt xqualia, haecipfa parallelogramma,
quod eft notandum. Ad hzc,quia etiam ex parte tertia propofitionis 29 primi,at
ipfa34 eiufdem, facllerectangula effe oftenduntur, cum perillam quidem, an cﬂ
horum parallclogrammorii interiores, ex eadem parte (guw
ti,duobus rectis gquales{int,per hancuerd,angulos oppo
itos gquales inter fe habeant:quadrara igitur ex definitione
reCtangulailla, atqp fegmentorum etiam, rectz diuif qua-
drata erunt,quod primo demonftrandum erat. Nunc uers,
quoniam horum quadratorum , hoc ¢ft parallelogrammo.
rum fupplementa,ex propofitione 43.primi, inter fe gqualia
. funt,atq unum quidem eorum, propter lincarum zqualita.
3 2 5 tem,id quodfubfegmentis diuifz comprehenditur: & alte-
rum qudg fimili femodo habebit. Ambo igitur fimul ei, quod fub fegmentis com
prehenditur bis,zqualia erunt. Hinc quatuorilla, duo nimirum quadrata, & duo
fup ;:lemcma, duorum fegmentorum quadratis, atc ei quod fub fegmentis com.
prehenditur bis,zqualia erunt. Sed quia quatuor priora, totius rect diuifee qua.
drato,ut apparet,atcp etiam ex tertia pracedenti ufurpata bis,manifeflum eft,¢qua
bia funt: & pofteriora tandem,ex ccmmuni quadi ndticia, eidem quadrato 2qua.
lia erunt. Si reQtaigitur lineafecetur utcungy : quadratum quod d tota defenibitur,
xquale eft quadratis quz fiunt a fegmentis, & ei quod bis?ub fegmentis compre-
henditurrectangulo.quod demonﬁxaﬂ‘e oportuit. '

Evipadésfie. Aliteridem oftendere.

Maneat prior difpoﬁtio.Et quoniam quadratord latera, exd cﬁm’ﬁ'cne, interfe
gqualia funt:anguli ad diametrum partiales,ex utragy parte, per priorem parté pro
pofitionis quinix primi , inter fe gquales erunt, Et rurfus queoniam quadratorum

anguli
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anguli funt re®, & id ex definitione: utercs 2qualium angulorum inutroq trian.
gulo,ex corollario propofitionis 32.primi medietasrecti erit. Hincficut partialium
triangulorum unumquod,exfecunda parte propofitionis 29.primi,angulumre
. Ctumhabet, ita etiam uniufcuiufcp tertium angulum medieta
’\ tem re@i effe,manifefti erit. Singulaigitur triangula,ex propo
[itione 6. primi, lfofcelia, Quadrilatera infuper, ex propofitios
_ne 34, & illa communinoticia,Quz eidem 2qualia, X c.2quila-
tera erit, Et quiaunumquodgs etiam reCtum angulum unum,
cum totius recte diuife quadrato communé habet,unum dein
de exfecundaparte propofitionis e primi: & reliqui,illis fcili,
_ cetre@is oppofit, {ingulirecti erunt: quadraca igitur funtea,
perquz diameter tranfit, quadrilatera: atq illis etiam, qua d fegmentis diuifze
fiunt,zqualia, R eliqua nunc,ut in priori,demonfirantur.
FOPIZMA, ,. '
 ExdWi v 7eop pounpdpisip, On i Tereayavors Xuwglos , e wd), Tlw
it pus oy TaMuAS pap pu,Tefdywvat i
. . COROLLARIVM.
Exhocfané manifeftumeft; Quodin quadratis fpacijs circa diamer
txum parallelogramma,quadratafint.
»  APPENDIX, S

~ Hacpropofitione nonrard utuntur Logiftici in regulis Algebra, per eas enim
numerorum irrationalium additionem, Aequationem deinde,in qua, tribus quan
titatibus,, naturalis ordinis uel 2qualibus medijs , propofitis , duz maioris appel.
lationis, tertiz , cui minor eft appellatio , adequantur, & alia quedam demons
firare folent, ' , S L |

. .  PRIMO QVANTVM AD ADDITIONEM,

" Addituri J 13 ad J 32 uelid genus, irrationalium numerorum , addunt primé
fllorum irrationalium quadratos, uno deinde cum irrationali altero multiplicato,
numerum qmiprodudtur,proptc_r duo fupplementa,bis fumunt. Poftremo huius
quarte propofi

tionis memores,qu dicit, Quadratum linex, uel numeri, ds iTvy s
diuili,tantum effe,quantum ex quadratis partium illius, cum eo quod exuna par.
te cum altera multiplicata bis fumpto, efficitur:omnia hac, tam quadrata partium,
quam etiam duo fupplementa,quenimirum ex multiplicatione unius partis diuifi
numeri cam altera, bis repetita nafcuntar, {imul iungunt, idé propterea quidé, us
totius compofiti feuin partes diuifi numeri quadratum habedt, per huius tandem
quadrati radicem,quantum fitipfum Iatus uel totus numeras,enuncient.

SEQVITVR CALCVLVS.

50 Addantur nunc so, partium quadratis
Jisadls __48, duofupplementa
J s76,bis . : uenfunt 93, quadratum totius
J 2304 ~ quare Jos ipfumlatus,
hoceft 43. duo - hoc eft partium fey fuydorum
" fupplementa propofitorum fumma,

ALIVD EXEMPLVM,
Addantex J 3 ad J 2
J 273, bis
J 1093, duofupplementa
. 34, quadrata partium, |
quare 34 + o o9z, quadratum totius compofitalinexzuel
numetiy
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numeri. Huius igitur radix quadrata, qua eft
Radixcolle@ti 34 + J 1092,  uel J 21 + J 13, numerusipfe.
Quomodo autem ueraradix pofita,utpote J 21 + J x;,exhoccolle&o,q;md
Ex binis nominibus prima dicitur, inueniri debeat,idiamdudumtraditum eit.

SEQVITVR QVAESTIO.

E numerus quidam divifusin duas partes, partesautem cum fing

13 & 21,quantusipfe totus numerus fit,quacritur, Facit 34.
Id quod per additionem partium ad fe,facile deprehenditur.

Qudd fi quis exercend ingenij gratia altius hoc quarere uelit,ad quartd huius
fecundilibri propofitionem tonfugiat necefle eft,atqg fic operetur.
Partes propofitz funt 13 & 21, Partium quadrata 169 & 441, Quod fit, unapars
te cum altera multiplicata, 273
o bis
duofupplementa s46
Partium quadrata 610
quadratum igitur totius ngé, atq randem
ipfctotusnumerus, 34, quiquarebatur.
ALIA QVAESTIO. |
Partesalicuius numerifunt 49 & 36,quantus eft ipfe totus,
Facit 85.
Nam quadrata partium funt 2401, & 12¢6. multiplicatio uero unius partis cum
altera bis,producit 3528. Omnia hacf{imul iun&a,ueniunt 7225, quarchuius radix

quadrata,s;,:’pfe totus ngmerus,qui ex additione datorum conftituitur. Atq; hed
deadditione dicta fufficiant. Sequitur

AEQVATIO.

- Tradidimus in regularum Algebra defcriptione tres xquationes, tanquam po
tiores,quibusfubinde, perhasregulasa@nigmata foluere cupicntes opus habent,.
Quoniam uerd fecundam @quationem per tres canoncs defcrip{imus,primus au-
tem eorum ex hac ?uarta propofitione eft defumptus, atq nihil aliud fere effe uide
tur, cum idipfum fic fefchaberemanifeftauerimus, propofitio etiipaulo antede
monftrata{ic, & hunccanonétandé demonfiratii X fundatum cfle,nemo dubitet.

Porro canonis huius tractatio, eft de tribus naturalis ordinis quantitatibus,
quando uidelicetmaiores dug , id eft harum numeri, minima quantitatis feuchas .
racterisnumero zquantur.  uteft

Prima «+ radix Numero.

Tum ad quadratum (ut paucis repetantur priora ) dimidij numeri charaQeris
medij , numerus characteris minimi addi, a radice deinde huius colle¢ti quadra-
ta,dimidium characteris medij {ubtrahi debet: quofaco, quefitinumeri compos
aliquis erit, cii uidelicet perid quod relinquitur, radicis ualor exprimatur. ut Epﬁo
quod per alicuius exemplioperationem ¢o peruentum fic, ut 1 prima + 4 radix
aquales fint 45 N.huius geometricafolutio uel demonftratio talis erit.

Quoniam enim,ut canon habet,ad quadratum dimidfj numeri chara&eris me
dij,numerus characerisminimiaddi,d radice deinde huius collecti quadrata dimd
dium numeri characteris medij fubtrahi debet, hoc certe fi quis propofitionem
hanc quartam,ac canonem etiamraltius perpenderit,unam rem ¢fle,alijs tamen at-

3

quealjs expreflam uerbis , afleret, Nam ultimum quadratum, pro quadrato alia
cuius totius,puta numeri in partes diuift habebit: dimidium ucro radicis charactes
ris medij,alteram huius diuifi partem:numeros deinde additos, cumipforum ad-

ditio
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ditlo quadratum efficiat, Gnomonem, ut quem, ex definitione,, utrungg circa dia-
metrum parallelogrammum, & duo fupplementa cSftituunt,exponet, Hac expo
fitione tandem, huius quarta propolfitionis memor, ex toto quadrato radicem eli.
ciet. Etquia haec ex partialium quadratorum radicibus compofita eft, cum unius
partialis quadrati radix,dimidium fcilicet numeri characteris medij,notafit: & aL.
teratandem,radix nimirum propofitiin exemplo quadrad, fubtractionenota erit,
id quod pro declaratione huius canonis dicendum erat.

SEQVITVR MVIVS REI FIGVRA GEOMETRICA,

G ' 49
0 > quadratum ultimum &
2 totius diuifi,

Quadratum medie- o I

tatis medij. =

Eft demonftratio yel expofitio geometrica, puerilis quidem flla, fed quse rem
fideliffime explicat.

SEQVITVR QUVAESTIO CVM CANONI, TVM
etiam propofitioni accommoda.

Diuidatur numerusin partes duas,quarum quadrata fimul, uni cum
numero, quem producunt partes inter fe multiplicatee bis 1764 con’
ftituant. Vna autem pars cum fit 13 (atz tantam efle medietatem quanti-
tatis mediz intelligendum eft)quanta fueritaltera queritur,

~ Facit - 29.
"ACCEDIT ET TERTIVS HVIVS QVARTAE PRO-»
_» pofitionis,quem habetin Numeris, ufus.

Inradicibus eliciendis cum femper inuenti numeri quadratum inueftigandum
fit flle verS numerus fubinde, quam diufaneé durathuiufmodi operatio , una figu.
ra crefcat, ne totus inuentus femper-in fe multiplicandus fit, ubi propofitionem
hanc quartam intellexerint Arithmetici,compendiofius inuentorum quadrata af-
fequentur,per huncmodum. Habito de numero fam inuento,tanquam de una par
tetotius, quadrato, recipiatur. etiam quadratum de numero uel partealtera: una
deinde parte cii alteramultiplicata,is qui producitur numerus bis fumatur. Quod
{itandem hoc duplum prioribus duobus partium quadratis cGiungetur,per id col
letum tandem commode, iuxta hanc quartam propofitionem,quadratum totius
inyenti numeri exptimi poterit, »

Huiusrei tale fumatur exemplum.

Inuenta eft radix exaliquo numero 6. cuius quadratum quidé ;6. acceditau.

tem huicradicifeu inuento numero , cum nondum ad finem haec radicis extractio

yerducta ﬁt,ﬂ,‘Etm alia, nimirum 4,atp ficaucta eft prior inuéta radix: creuit enim
3 ¢ in 64, atq huius totius iam defideratur quadrat@i,uel quadratusnumerus. Prio
ris igitur figurae uel inuenti numeri,tanquam unius partis radicis diuifee,quadrato
habito,accipiatur & quadratum alterius,fecundo feilicet inuenti numer, 4, quod
erit 16, Et quianumerus primo inuentus, 6. fecundum fam locum occupat , unde
rationelocific,;non fex amplius,fed fexaginta fignifica, l'pﬁu% igitux qmd?dtlc: 236

' cer,

-
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fcilicet duze figure nihili proponendz funt, Poftremd unacumaltera partemulei.
plicata bis, producuntur 4s0. Hzc omnia i in unam fummam colligantur, quan-
* tum{itquadratum de 64, apparebit.

SEQVITVR PRAXIS,

Partes partium quadra,
Totaradix [ 6o 3600 Alidsmultiplica, .
uel numerus _ tionefic
é4 4 8 64
Quod producitur,una cum 64
parte cum alteramul- 4% 256
tiplicata bis L ‘ 384
‘Summa productorum 4096 4096
Qudd i uerd adhucuna figuraacceflerit, s failicet,operatio fic inflituatur.
Partes partium quadrata Muldiplicatios
é40 409600 nelic
Totusnumerus 648 ' 648
s 64 cum 648
Ex partiuth multiplicationerepetitumbis 10140 G

- Summaomnium,X quadratum totius 419904
At hactenus de propofitione quarta. fequitur
PPOTAZIE E.
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PROPOSITIO v. :

Sirectalinea fecetur in xqualia 8 non squalia : retangulum,quod

fubinzqualibus fegmentis totius comprehenditur,una cum quadrato

o quod 3 medio fectionu fit , 2quale eft ei quod a dimidio fit quadrato.

Sitre@a quadamlinea propofita,atq haec primiiin duo 2qualia,deinde etiam

in duo inzqualia diuidatur: dico, retangulum fub portionibus inzqualis diuifio-

nis comprehenfum , und cum quadrato exceflus longioris portionisinxqualium
' Tota

- Tota

LN -
Longs.

‘ . = z
\/‘brcm'or fnqualis

7 feCtionis portio. : 7
medietas. medietas.

fupermedietatem linea,zqualia effe quadrato medietatis. Defcribatur 4 dimidia
illa,in qua eft punctum inzqualis diuifionis,quadratum, cujus diameter cumuna

datx extremitate copuletur, atqs ab inzqualis diuifionis pun&o, per diametrum
ad latus ufqp oppofitum, reliquis duobus quadrati lateribus parallela ducatur. Ee¢
quia hxc diametrum fecat, ubiex puncio interfetionis, utrifgp, hoceft, X reGie
date, & lateri ei oppofito, altera parallela,, datze zqualis , ducta, ea deinde per ter~
tiam parallelam, cum extremitate dat, que adhuc libera eft, copulata fuerit, figura’

3 ) pma
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parata erft. Dieo ergo nunc,ut fuprd. Quoniam enim fupplementa smnisparalle,
logrammiinter fe zqualia fant, his nunc sequalibus quadrato breuioris portionis,
@anquam communi addito: & quz colliguntur,ex comuni quadam noticia,xqua-

z . 4

lia erunt.Sed quia unum ex his alfj cuidam,cum quo nimfrum aqualem bafim ha.
bet,atq in eifdem eft parallelis,ex propofitione 35.primi,eft 2quale: & alterum,ex
communi quadam noticia, ¢idem 2quale erit. His igitur 2qualibus nunc, urtan.
dem concludatur,fi utriggid quod alterum gquale ad complendum medietatis qua -
dratum requirit, addatur: & producta, ho¢eft rectangulum fub portionibus inze-
qualibus comprehenfum, cum quadrato Txod ab intermedia portione defaribis
tur, & quadratum medietatis, inter fe qualia erunt. Siigiturrectalinea feceturin
axqualia,& non zqualia: rectangulit quod {ub inequalibus fegmentis totius com.
prehenditur,und cum quadrato eo quod dmediofectionum fit,zquale ft ei quod
adimidio fic quadrato,quod demonfhrafle oportuic, |

APPENDIX.

Habet & haec propofitio fuum in Numeris locum,cim’per eam tertius fecun.s
da zquationis canon,(quo nimirum maximi & minimi charaCterum numeri,me.
dij chara®eris numero gquales effe proferfitiir Jdemonftrari foleat inhunc modi;

Efto exempli gratia,quod ,
_ 1 prima + 32 N equalesfint 12 rad,

Defcribatur igitur primo quadratum , propofite 2quationis unam primiai re-
prafentans, huic deinde quadrato,ex una eius parte, eiufdemaltitudinis reCtangu

~  lum,numeros in zquatione uni primg

- i Pei | - 3z N adheerentesf{ignificans applicetur, Et
X i) 2" Ra | quoniam hoctotum reGangulum, ex
- Ve bypothefi,i2 radicibus ¢quale eft, cum
. breuius efuslatus ratione quadrati, fi¢

iz N ' tnaradix : efus latus longius, 12 unita;

: - tes erunt. Eoigiturlongiori latere, ut

canon pracipit,bifariam diuifo, erit hocidemlongius latus, linea, qualem propo.
fitio hxc quinta requirit , dcieu falicet xod aiiow diuifa , quod eft notandum.
Defcribatur nuncab una medietatedivife quadratum, compleaturg figura. Ee
«quoniam medietatis quadrato , rectangulum numerorum cum quadrato linex,
qua reQtanguli longius latus medieta.

tetn diuifee excedit , ex hac quinta, 2.
uale eft, ubi horum zqualium uni re.
angulum numetorum : alteri uero id,
quod reangulo numerorum, ex pro.
pofitionibus quadragefimatertia & tri.
cefima fexta primi, ac communi illa notd

: portio tia,Siequalibus equaliaadijciantur,etc.
qux 4 dimidio chara&eris medij zquale eft, ablatum fuerit: & quarelin.
" fuburahi debet, quuntur tandem , ex communi quadam

3 notida,
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noticfa,inter fe sequalia erunt. Quria autem ex utrag parte untm 8¢ {Jein paralldlor
grammum, quadratum fcilicet circa diametrum alterum , relinquitur, quadratum
uerd illud notum eft,cum uidelicet totum,hoceft quadratum medietatis, & fubua:
Gum deinde,hoc eft, parallelogrammum uel reGtangulum numerorum,nota fint:
& eiusradix nota erit.Ea igitur(ut quidem habet defcriptio figurarum prima)ara
dicetotius quadrati, quod uidelicet2 medietate numeri chara@eris medij defcris
ptum eft,fubtracta: Vel ea,(ut habet deferiptio figurarum fecunda)radici elufdem

1

- I P-4 |32 N -
[ vel 1z Ra |
Portio i
, e z dimidio charaterismedij
totius quadrati,addita:alterios quadradi, qu addidebet.

quodin zquatione propofitum eft, radi.
cem notamrelinqui necefle erit: id quod pro huius canonis demonfiratione , uel
pro eius ad hanc propofitionem applicatione,dicendum erat.

NPOTAZIZ s.
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PROPOSITIO Vi, -

Si reGalineabifariam fecetur,adijciatur§aliqua ei in reGurectalineas
rectangulum comprehenfum fubtota cit appofita & appofita, unacum
quadrato dimidia linea,quale eft ei quod 4 coniuncta ex dimidia & ap
pofita,tanquam ab una, defcribitur quadrato, - ,

Sitre@alinea propofita,quabifariam diuifa, alia elin retum linea fungatur.re
Gangulo deinde & quadratis fecundum fuas lineas deferiptis:dico, retangulum

fub tota,ex recta datafcilicet & adiecta compofita,& adie ta comprehenfum,una
cum quadrato quod 4 medietate diuifz defcribitur, quadratod medietate divifa

bifarlamdiuifa 8

P ahNANS

& adiecta, tanquamab unalinea, deferipto aqualeefle. Ducaturin quadrato eo,
quod a medietate diuifee cum adiecta defcripti eft,diameter, ficutper quadratum
etiam,a medictare diuifze defcriptum,tanquam diameter tranfeat, deindeJatus qua
drati eius, quod 4 medictate deferipturh eft alterum,ufcp ad oppofitum reQangult
latus continuetur. Et quoniam fuper zqualibys bafibus, atq in cifdem parallelis

conftityta
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confiituta patalledlogramma, ex propoficione 36. frinﬂint_crﬁaqua!id funt. Es
furfirs, quoniam etiam parallelogrammorum fupplementa omnis parallelogrami
facif,ex propofitone 4; eiufdem primi,zqualia, cum duo unizqualiaeffeappa
yeant, illa deindeinter fe, ex cdmuni quadi noticia gqualfa fint, horum xqualium
utriqy, parallelogrammo eo quod ad rectam, ex dimidia & appofita copofitam,po
pitur addito: & que fiunt rectanguli feilicet fub tota & adiecta comprehenfum, &

| | r\
! Y ‘ . st : PO

Gnomon,qui quadrato medietatis circumferibiitur , inter fezqualia eromt, Ipfum
igitur medietatis quadratum,ubi his xqualibus adiectum fueris,iuxta propofitio.
nis tandem conclufionem, id quodfub tora, ex dacafcilicet & adiecta tompofita,
& adie®a comprehenditur re é%ulum » und cum quadrato medietatis diuifz, ef
quod ilinea exmedietate & adie®a, conftituta defcriptum eft,quadraro , zquale
erit. Sirecta igitur linea bifarii fecetur , adfjciatur § aliqua ei in re@umre&alinea:
réGangulum comprehenfum fub tota cum appofita & appofita,und cum quadra.
to dimidizlinex,zquale eft e quod d coniuncta ex dimidia & appofita,tanquam
ab una defcribitur quadrato.quod demonftraffe oportuit,

o ' APPENDIX.
- Vruntur hac propofitione Logiftici inregulis Algebree,pro demonfira.
A tione canonisfecundiin xquationefecunda,
Conferuntur in hoc canone duominorum characterum numeri, aim numero
chara&eris maximi, dicendo, 6 radices - 16 numeris,funtequalesuni primz,
ubi tum geometrice ficagendum erit, S :

- Defcribatur ptimd quadratum, quod propofitz 2quationis primamreprefen.
tet. Et quoniamid ex hypothefi, 6 radicibus & 1s N. xqualeeft, prorectangulo
numerorum parte aliqua ab eodérefecta,quod relinquitur tandem reGangulum,
radicibus folum zquale erit. Defcribantur nunc duo quadrata, quorum quidem
unius latus fit propo-
fitarum radicum me.

-

o dietas, alterius uerd,
! Prima N y hzf! eadem radicum

1 i€ medietas , und cyni

?d b ' / ‘reCtanguli numero -
{ rumlatere ef in rectd
{ : functo. Et quoniam
. ‘ z | 37 reQangulum nume.~
- — cori, tanquiid quod
- o S : fub tota compofita et
adieQafeu appofita comprehenditur, und cum quadrato dimidiz linez, perhanc
fextam propofitionem, eiquod drecta ex dimidia 8 adiecta compofita,tanquam
abunalinea defcribitur, quadrato zquale eft , unum autem horum, rectangulum
kilicet numerorym cum quadrata dimidi¢,notum cum fit: ’I?‘ alterum, quadfx:ltlum
‘ 3 tlices

| 2, |
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fcilicetlinex, 4 dimidia & adiecta compofita, iam notum erit: quare & ipfivslx
tus notum.]d autem cum a latere quadtati primo defcripti,in dimidia diuifa lineae
altera deficiat,per additionem igitur huius ad larus notum: & ip{ius tandem primo
d fcripti quadrati latus, hoc eft radicis ualor notus erit:id quod paucis, quomodo,
ex hac propofitione geometricé is canon declarari ac retineri poflit, indicare wolud
mus. At hac quidem,pro demonftratione canonii fecund= aguatiom's in regu.
lis Algebra dicta, fufficiant, Quasuero fubtilioresilli demonftrationes habent,
eas fuo tempore peculiari quodam libello Lectori communicabimus.

MPOTAZIE Z.
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‘ PROPOSITIO vIL,

SireQa linea fecetur utcuncy : quod a tota,quodcpab uno fegmento.
rum, utrags fimul quadrata, @qualia funt ei,quod bis fub tota & diGo
fegmento comprehenditur rectangulo, & ¢i quoda reliquo fegmento
fit quadrato,

Bitrectalineafecta utcungp,hoceft,in gqualiauel non xqualia: dico,quod qua=
dratum totius & quadratum alterutrius fegmenti xqualia {int reCtangulo fub tota
& fumpto fegmento comprehenfc
bis,cum alterius fegmenti quadrato.
| Formetur ex reCta dara figura,prout

ipfa propofitio exigit, & prout ha-
bet propofitio huius quarta: & duca
, tur diameter. per fingula quadrata
14 14 3! 5 tranfiens, Et quoniam ex propofi.
~ g tione quarta huius, quadrati cotiug’
quadratis partium, & ei quod cSprehenditur fub partibus bis, quale eft, aqualis
bus nunc aquali,quadrato fcilicet unius fegmenti,ex 2quo addito : mutatis deig»
deappellationibus,propofitioni fatisfactum erit.

ALIA HVIVS, ET CLARIOR DEMONSTRATIO,

Ex linea, ut quidem propofitio requirit, figura formata,cum mt a o sduam Ome
nis parallelogrammi fpact) inter fe {int zqualia,cum@ etiam qualia,uel aliquod
commune,uthocloco eft dicti fegmenti quadratum,zqualibus additum, quaein.
de colliguntur 2qualia fint: haec duo @qualia fimul fumpta, ad ummzzquah’um
dupla erunt. Sed quia ad utrunqg cord duplum etid eft, quod fub rora & dicto feg.
mento comprehenditur bis,cum ex communi quadam noticia, Eiufdem duplicia,
inter fe xqualia finc: & haec duo, hoc eft, Gnomon cum quadrato ditifegmenti,
& quod fub totaac dicto fegmento comprehenditur bis,inter fe xqualia erunt. ac.
que hxc tandem,fialterius fegmenti quadratum ex xquo acceperint: cum fic &
colleta xqualiafint, conftat tandem propofitum. Sirecta linca igitur fecerar
utcunque ,quod & tota,quod’que ab uno fegmentorum, utracp {imul quadrara,
aqualia funt ei,quod bisfub tota & dicto fegmento comprehenditur rectangulo,

" & ciquod d reliquo fegmento fit quadrato, quod demontftrari oportuit.
APPENDIX
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. APPENDIX. ‘
*  Habet & haec propofitio fuum in Arithmeticis ufum,cum per eam modusfub.
trahendiradices quadratorum irrationales retineatur. ,
Quo ingenio Arithmeticiradices quadratorum irrationales,unamab alterafo
tentfubtrahere, ex hac propofitionedidicerunt. Poftquam enim per eam quadra-
eum alicuiusrecta diuifee,cum quadrato alterutrius fegmenti, ei quod fub tota &
diGofegmento continetur bis, cum eo quod d reliquo fegmento defcribitur qua-
drato,zquale efle cognouerunt,facilis illis fuit omnis fubtractio, Nam mutatis nu
merorumappellationibus, numerum fcilicet d quo fubtrahitur,totum: fubtrahen.
dum deinde,unum fegmentum:refiduum porro,alterum diuilg rect fegmentum
efle confiderantes, ftatim hac propofitione freti,quadrata numerorum, eius fcilicet
4 quo fubtrahitur, atqs etiam fubtrahendi,in unum colligunt. Ex quia colletum id
ex hac propofitione,tanto maius eft quadrato refidui,quantum fub his duobus nu
meris,toto {cilicet & uno fegmento,cotinetur bis,ut de quadrato refidui,de ipfo
refiduoillis conftaret, moxilliud comprehenfumbis de quadratorii colleGo fub.
trahunt, quod tjuidem obiter circa hancpropofitionem indicandum erat,

SEQVITVR HVIVS REI EXEMPLVM,
A J 35 debetfubtrahi J 27, inftituitur ergo operatiofic,

Numerusfubtrahendus, hoc numero d quo fubtrahitur,
eft,unum fegmentum, hocet, a toto, ,
J 2y a d7s

i Totius & fubtrahendi quadratum
9o Quodfubtoto & fubtrahendo bis ‘ '
12 Quadratum refidui numesi
Quare J 2, iplereliduusnumetus.
SEQVITYR QVAESTIO.
Denumero 34 fubtra&a funt13,quaritur derefiduo,  Facit 21,
Idquod per fubtractionem 13 a toto numero,
. facile depiehenditur.
Quoad fi quis, exercendiingeni gratia, hoc altius quzerére uelit; ad feptimam
huius fecundi libri propofitionem confugiat necefle eft, atquefic operationem
fuam inftituat,

Vinum fegmentum , toto
Subtrahantur 13 a numero 34
quadrata 169 I 3156
Quadratorum fumma 1325 . .
. minus 884, hoceft,eo quod fub toto,& diQo fegmen-
manent 441, quadratumrefidui - (to continetur bis.

Quare. 2, numerusrefiduus. ’

- ALNA QVAESTIO.
Sunt duo numeri. Quoniam autem unius numeri quadrato 49. con-
tinentur,compofitus uerd exillis cum quadratum habeat121; quantus fic

/

numerusalter, quaritur. - Facit 4.
. 122 - 49
R 170 '
‘minus 154
imanent 16
Quare 4 e
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PROPOSITIO Vi e

SireQalinea fecetur utcuncp: reGtangulum quéd fub tota& unofeg~
mentorum comprehenditur quater, cum eo quadrato quod i reliquo
fegmento defcribitur, gquale eft ei quodd tora & dicto [egmento, tan-
quam ab una linea defcribiturquadrato.

Sitre@alineafecta: utcunp dico,quod rectangulum,fub tota & unofegmens
torum comprehenfum,quater,und cum quadrato alterfus fegmenti,cqualefit qua
drato,quod 4 tota & dicto priorifegmento,tanquamab una recta,defcribitur. De-
{aribatur primo quadratum, cuius latus {it ipfa recta data,cum alterutra eius por-
tione fibiadamuflim iun@a: a4 puntis deinde, coniunctionis filicet uno, & diui-
fionis altero, duz per quadracum hoc tendentesad augulosreGtos linex exciten.
tur, quadrad tandem diametro ducta,ubihzcduasadretos duQaslineasfecue-

Diuifa Vnum feg-
12 mentorum,
TN 9 3 3

12 12
\ 3 & 3
[ ‘ 36 uis
\ / quater cum g
144 75

8t 114
9 i 225 21§

rit,per eapuncla,tanqua a piiQis datisreliquis duobus quadratilatéribus. per pro
politionem 31 primi, parallelae ducantur, & erit huius pr%poﬁu’onis ﬁgur; garapta.
quam quid emfﬁ qui% diligexé;cr infpexerit,atq 2*ug. mengiis, necnon eorum etiam
quz in propofitionibus 36 & 43 primitradica funt;memor fueri '

pofitioni,ex quarta huius,fatisfacere poterit, K rlueris aclioperapro.

Diuifa Vnum feg-

Io mentorum

in 7 & 3 v )
10 10
7 & 5
7° ) 1y
__quater cum 1y
280 . ' ugp
4 7
289 agg
aumeri xquales,
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ALYA HVIVS ET CLARIOR DEMONSTRATIO,
“Sitre@adata, ea etiam utéungg diuifa: dico &c. Quoniam retain duo diul.
“fatft.fegmento ei quodin collatione cum tota diuifa fumitur, ad partem etiam ubi
ponitur, zqualis recta alia adamuflim fungatur, quadrato deinde ab hac tora
compofita {Eaer 46 primi defcripto,dupla figura defcribatur. Et quoniam re@ di.
uifz alfa recta,uni lg'ménton‘i xqualis, adamuflim iun&a eft, cum parallelogram.

- tnorum latera oppofita,ut in primo libro demonftratum eft,interfe ¢qualia fineil-
- Yar etiam quas hx duz re@tz, hoc eft fegmentum id, & re@a ei zqualis, lineas {ibi
gqualeshabent, inter fe =quales crunt, fuper ijs deinde parallelogramma pofita,
“cum hgcetiam zquealtaf{int, expropofitione 3¢ primiinter fe zqualia. Sed quo-
niam fupplementa omnis parallelogrammi, utiam fepe dictum , inter fe 2zqualia
fune 8 hacquatuor parallelogramma, qua fuperillo [egmento & fua 2quali,atg
-alijs duabus; his ®qualibus,rectis conftituta funt,ex communi quadam noticia,in-
-ter fe gqualia erunt,atcp deinde horum quatuor aggregatit, adid quod fuper idem
fegnyentum eft pofitum parallelogrammum,quadruplum, Pariratione & reliqua

: quatuor,circa uel extra diametrum polira parallelogramma, inter fe zqualia,ac to-
-tum deindead id quod fupraalterum diuife fegmentum eft pofitum , quadrupli,
Tlud igitur prius cam hocaggregato, que ambo {imul Gnomonis figuramrefe.
-rumt,ad rectangulum, fub tora & uno fegmentorum comprehenfum,quadruplum
-erit.Qurare alterius fegmenti quadrato ex ¢quoillis appolito:gnomon cumilloal.
-veriusfegmenti quadrato,hot eft, totius compolitg,ut unius linex, quadratum, ef
-quod f(ub tora & dicto fegmento comprehenditur quater, cum eodem alteriusfeg
'menti quadrato,equale erit. Sireca igiturlinea fecetur urcungy:retanguli,quod
Aub rora & uno fegmentorum comprehenditur quater, cum eo quadrato quodd
reliquo fegmento defcribitur,gquale eft ei quod a tota & dicto fegméio,tanquam
ab unalineadefcribitur quadrato.quod demonftrari oportuit. :

L FPOTAZIZ e. )
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~ Sire&talineafecetur in 2qualia, & non 2qualia: qua ab inequalibus

~ fegmentis totius fiuncquadrara, duplafunteits quod 3 dimidia, & eius
quod a medio fetionumfit quadratorum, .

- SitreQalinea,in duo 2qualia,in duo etinm insequalia diuifa:dico,quadrata inee

‘qualium (egmentorum {imul fumpta,dupla effe quadratorit, quorum unum qui-

dem a medietatelinez, alterumuerd ab ea qua diuifionum pundtis interiecta eft

' ' linea,defcribitur. Excitetur ex puncto zqualis di-
uilionis in linea, per propofitionem ir. primi, ad
angulos rectoslinea, eaég per3 eifdem,ad xqua
litatem medietatis diuifze pofita,ab eiusaltera exs
tremitate dux adre®zx diuilz extremitates linexe

_demittantur. Defcribuntur autem fic duo triangu
fa, re®angula, & Hofcelia, ut patét ex ftructura.
Excitetyr rurfus expuncto inzqualis diuifionis,
aliaad angulos retoslinea,uel {i mauis,priori ad
T © reQosdudiglinea parallela,eadp ad latus ulgg op-

pofitum continuata,ab huius & lateris oppofiti contactu, ad prioremin triangulo

wtosdp9es ductam linea diuifg parallela ducatur.Et defcribuntur :}ia duotriangula,

A . que

L .

‘ -
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quz & ipfa, utpatebit,reGtangula funt,& ifofcelia, Qudd firandem d communi
horum duorum triangulorum copula,adillam reciz divifae extremitatem, qua
huic quodammodo ¢regione pofita eft, linea reCta ducatur, hpxus propoﬁuoms
figura conflituta erit, cuius quidem explicatio & demonfiratio talis. Quoniam
ad punétum xqualis diuifionis conftitutorum trl;ngulorym utruneg ifofceles eft,
exftructura, & orthogonium, cum anguli eorumad bafim, per priorem partem
propofitionis quinta primi, inter fe xquales ﬁpt, uterqginutrogg trianguloangua
lus, primd ex corollario propofitionis 32 primi;medietasrecii:angulus deinde in-
teger,quemrecta diuifa Exbtmdit:re&ns erit. Adhaec,cum l}nca €x communi par-
tialium eriangulorum copula ueniens,ut habet propofitionis ftruciura, divifarre.
G fitparallela, deindeuerd aliaquzdamreQta, qua uidelicet ex puncio gqualis
diuifionisin rea data #®s . Jvis excitata eft,in illas parallelas incidat:angulus ex-
) ternus, ex fecunda Farte propofitionis 29 primi,
fuointerno & oppolito xqualis eft. Quia uerd re-
Quseftipfeinternus, ex firuCtura: & externus fie
re@us erit.reCtangulitigitur cftillud partiale trian
gulum, atq deinde per corollarium propofitienis
4 |3\ 3 primi,&fextam propofitionem ciufdem, idem
> - etiam ifofceles.In huncmodum, & alterum partia.
\TOV letriangulum  utreCtangulum & ifefccles fic, de.
™ monftrabitur. Nuncautem cum trianguli re¢tan.
guli & ifofcelis, eius quidem, cuius latcra funt, fub
tenfa indiuifa , medietas re@a indiuifa, & perpendicularis. medietati diuifz cqua
lis, quadratii lateris reGtum angulum fubtendentis,reliquis duorym laterum,qua.
dratis,per propofitionem 47 primi,quale {it.erit propter qualitarem laterum,iL
lud ad utrungg eorum duplum. Eft itag; quadratum hypotenufa huius re¢tan
li,quadrato medietatisreGta diuifze duplii,quod eft notandum.Pariratione enam
in triangulo reGagulo & foceli partiali fuperiori,cuius nimirum alteri circaret &
angulﬁ%ams, pars eft papendicularis,ex gqualis diuifionis puncio excitatz,qua.
draturh fubtenfae angulo recto,ad quadrarumlinex, qua ex communi partialiuns
" triangulorum copula,medietatirecia diuifz eft ad zquediftantd ducta, duplum
erit: quare etiam ad quadratum fuz gqualis, linex fallicet, qug inter diuifionis puny
Gaiacet,duplum.Cum atitiam duz linex {int, quarum utriufq quadratii,ad alte.
riuslinez quadratum duplum eft,& illarum quadrata fimul fumpta,ad harii imul
fumpta quadrata dupla erunt. Sed illarum linearum quadrata,qua funtad alia du-
pla,xqualiafunt,quadrato line¢,ex communi partialium triangulorum copulaad
angulum oppofitum ducta, cuius quadrato etiam (cum hxclinea duorum ortho.
goniorum triangulorum reGos fubtendar)fi ¢qualis pro aqualilinea fumatur,fe
mentorvm inaxqualis diuifionis quadrata #qualia fine, per communem tandemi
lam noticiam:Que eidem gqualia, & inter fe funt 2qualia,propofitum inferri pote

3

rit, nimirum.Siigitur retalineafeceturinaqualia & non xqualia:quz abinzqua
libus fegmentis totius fiunt quadrata,dupla funt eius quod 4 dimidia, & eius quod
a mediofectionum fit quadracorum.quod demonfirafle oportuit.
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PROPOEITIO X.

Streétalineafecetur bifariam, adijciaturp aliqua eiadamuflim re&a
linea:quod 4 tota cum appofita,& quod ab appofita,utracg fimul quadra
ta, dupla funt eius quod a dimidia, & eius quod ab adiacente ex dimidia
& adiecta,tanquam ab una,defcriptorum quadratorum,

Sitrectalinea propofita,ea etidm bifariam diuifa,atqalia deiride éi adarituflim
adiecta:dico,duo quadrata,compofitefcilicetlinea & adieCtz,dupla efle ad qua.
dratalinearum,unius quidem,quz eft medietas rectz datz , alterius uero, qua ex
medietate altera atqp eiadiecta eft compofita, Erigatur ex puncto aqualis diuifio
nis ad angulosreoslinea, atq eaad zqualitatem medietaris reta diuifze pofita,
altera eius extremitas duabus re@is,cum duabus extremitatibus reGtze diuife con.
iungantur,ream illam,qua per conitn&ionis punctum tranfierit,ulterius conti
nuando. Fiantautemduo triangula, rectangula atg Ifofcelia, in quorum utroque
uterqp angulorum ad bafim, ex {tructura & propoztione 33 primi, medietasrei
eft,quod eftnotandum. Porrd fecundum quantitatem ad rectos ducta, atq eius
quz ex medietatereCtx diuife X adieGa compofita cﬂ:,lineac,parallelogrammum
reCtangulum defcribatur, latusillud eius, quod ad rectos duciz lineg oppofitum
— eft & parallelum,ultraadie@amre.
¢tam cGtinuando.Et quia hanc con
tinuatam,cumilla,quz per coniun.
¢tionis punctum tranfit, propterea
quodineasaliare®a cadens,exilla
parte duos angulos duobus rectis
minores facit , ex coOmuni quadam
noticia inlibro primo expofita,con
currere necefle eft,continuenturigi
tur ambg ut triangulum fiat: & eriit
quzfic apparétduo triangula, tam
totale quam partiale, ex ftructura
: ‘ - _ , & lecunda parte propofitionis 29
primi,retangula & Ifofcelia,quod & ipfiim notandum. Viimd ducatur & aliare
Qa, cuius termini {int relique extremitates date & continuate linearum , & erit fi-

ura,unde nunc huius propofitionis demontftratio elici poterit,hocmodo parata.
ﬁt quoniam quadratum linez ultimo ducta,per propofitionem 47 primi,quadra
tis linearum , compofitg nimirum ex data & adieta, & ipfiusadiecta, gqualeeft,
idem etiam quadratum, cumipfius latus duorum orthogoniorum triangulorum
reCtosfubtendat,equale,pereandem 47, quadratis duarumlineard.que ab extre.
mitatead retos ductealtera, per extremitates reCtz diuifze defcendunt:per hanc
¢ommunem noticiam , Qua eidem xqualia, &cx. quidrata priora,, compofite
fcilicet 8¢ addite linez,defcendentium linearum quadratis ¢quahia efunt. Sed quia
defcendentium quadrata,ratione fuorum triangulorum, que & re@angula & Ifo.
fcelia funt,ad quadrata,medietatis diuife & compofite deinde exaltera medi'egate
& adiecta, dupla funt:propter gqualitatem quadratorum, defcendentium fcilicet
tinearum, compofitz deinde & adiece,conftabit propofitum. Compofite fcilicet
& adiedtelinearum quadrata, dupla efle quadratorum, medietatislinez diuifg, &

eius quz ex medietate & adiectacompolfitaeft. Sirectaigiturlineafecetur bifa.
riam,adfjciaturp aliqua ei adamuffim recta linea:quod d tora & appofita,& quod
ab appolita,utrag fimul quadrata,dupla funt eius quod a dimidia,& eius quod ab
adiacente ex dimidia & adie(ta,tanquam ab una,defcriptorii quadratorum. quod

’ rtu‘ ]
demontirari oportult, Vs  SEQVITYR
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SEQVITVR EXEMPLVM IN NVMERIS,

Totus 14 Adie
p —— Qus
7 7 4
Operatio.
Totus X adie, Adietys Dimidius Dimidius & adie,
= 2 Z_ 16
529 st 49 216
s g st ) (& s s
€10 duplus 3os
FPOTAZIZ 1A,

Tlb dbbeovy «idiap Tepdy, o Tep~md 7 SAusngd 78 i1ip PF TN
redTop TN Spsop dgboyviop, irop & 7o &wd 18 2o TuhuaT @~

[}

R 0 Al .

PROPOSITIO XI.

Datam re®am lineam fecare, ut quod fub tota & altero fcigmcnto

comprehenditur reGtangulum,2quum fitei, quod fit a reliquo fegmen.
to quadzato,

Sitrectalineadata, atép propefitum eamin duo fecare fic, ut quod fub tota 8
uno fegmento,breuiori falicet,comprehenditur reQangulum,xqualefit ei, quod
ab altero,hoc eft longiori fegmento deferibitur quadrato, Defcribatur dreta data
quadratum,ficuti docet propofitio in primo 46, illorum deindelaterum, qux re-

zI vz4§

le (
N

A

Gz datz infiftunt, altero bifariam diuifo, 4 divifionis puntolinea quzdam reQ@a
ufq ad alteram datze extremitatem ducatur, & deferibitur triangulum reGangu.
lum. Porrd medietaslateris diuifi, qua 4 punéo diuifionis 8 angulo huius trian.

li reGtointercipitur, eoufcp &rolongetur,doncc lateri,in triangulo re(tum angw
ﬁxum fubtendenti,xqualis fiat:8( ubi deinde fecundum quantitatem partis prolon.
gatg exter{oris, quadratumad ipfam defcriptum; latusitem huius quadrati, quod
exteriori parti oppofitum eft,per quadratum primo deferiptum continuatum fue-
rit,propofitioni tandem fatisfactum erit.1d quod,cum tam quadratorum,ex defing
tione, quam etiam parallelogrammorum oppofitalatera,ex propofitione 34 pri.
mi, inter fe gqualiafint,fexta propofitio huius & penultima primi, ¢qualibus Exb,
inde prozequalibus fumptis, ab zqualibys item eodem communi fubtracto, daré
manifeftabunt,

SEQVITVR
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SEQVITVR EXAMEN HVIVS DIVISIO. '
- nisin numeris,

Totus Longius fegmen. Bteuius
‘14 J gy — 7 21 = J 24¢
infe . |

A <cum - y ]

a — o 245 J 245 — 3
am 14 .’24;—7_L

Producuntur
. 294 — J 48020, 294 — J 4020
Id quod continetur fub toto Quadratum fegmentd
& breuiori. longioris,
Numeri, uel producia =qualia.

APPENDIX, ,
Hanclinez divifionemrequirit propofitio nona libri quarti, que nimirum pro
ponit, quomodo lofceles triangulurh, cuius uterqs angulorum ad bafim ad tet.
tium reliquum duplus {it,formari debeat, id quod abf huius diuifionis cognitio.
nealids abfolui nequit.Quas deinde ‘?roprietates habet hgc eadem fic diuifalinea,
uid item conducat,aliquo modo oftenditliber Euclidis tredecimus, cuius obiter
Gorem admonendum effe duximus,
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PROPOSITIO xXI1.

. Inobtufiangulis triangulis : quodab obtufum angulum fubtendente
fatere fit quadratum,maiﬁzlelﬁ c?uadratis,quae fiunt égl::cribus obtufum
-angulum comprehendentibus, comprehenfo bis fub uno eorum qua
funt circa obtufum angulum,in quod,cum protractum fuerit,perpendi.
cularis cadit.atq afflumpta extra fub perpendiculariad obtufum angulir.

Obrufiangulo triangulo expofito, uno etiam eorum queg circa obtufum funtan
gulum latere, ex parte illius anguli, ade ultra triangulum continuato, utinidab

2D
29 @ =
. - obufus

=5

V 3 angulo
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angulo trfangulf acuto,oppofito quodammodo,perpendicularis commodé cade~
repoffit,atqp haec poftea ducta,figura defcripta erit: dico ergo, quadratum, quod &
fatere obtufum angul@ fubtendente defcribitur, maius efle, quam funt quadrata,
quz ab fjs quz circa obtufum angulum funt, lateribus defcribuntur, eo quantum
eftid,quod bis cGprehenditur fub uno latere eorum, quz circa obtufum angulum
funt,atq eo,quod d dico latere, fi illud ultra obtufum angulum prius protractums
fuerit,& demiffa ab angulo, quem hoc fatus fubtendit, perpédicular{intercipiture
Demonftratio huius,quia eft facilis,cum ex propofitione penultima primi;ufwpa

tabis,quarta tamen huius, propter fumptionein kequalium pro zqualibus interpo
fica,procedat,Lectori eam utinde colligat commendabimus.In obtufiangulis igi-
tur triangulis: quadratum lateris fubtendentis angulG obtufum, tanto maius eft re
liquori duori laterum quadratis,quantum eft id,quod bis comprehenditur fub all
terutroreliquorum , & portione eidem alteri extra triangulum in dire@# adie

quz 4 perpendiculariab angulo huiclateri oppofito demiffa,& angulo obtufo in+
tercipitur,quod demonfiraffe oportuit, '

APPENDIX,

Quomodo uers,amblygonio triangulo, cuius tria latera nota fint,expofito,poe
tionis exterioris quantitas, quanta deinde it perpendicularis, in numeris inuenirs
debeat,fequenti calculo manifeftabitur,

Quantum ad figuram priorent.
Triangulilatera 25 J 409 o
Laterum quadrata 614 49 144

62¢
s53 ( Et tantum eft quod fub latere ultra triarigulum continuato, & portioné
T 52¢ exteriori comprehenditurbis. Huius igitur dimidio 36 inlatus notun:
iu diuifo: & portio illa exterior nota fiet, Porro perpendicularisnur; s
quanta fit,penultima propofitio primi fequenti calculo manifeftabit,
3 o 409 Latera
9 409 Quadrata
400 Quadratum perpendicularis,

Perpendicularem el‘%l:l:r il:r?anx:nz?:{:l: l‘c‘l.ua«:!rati radix, qux °

SEQVYVNTVR




LIBER SECVRD VS
SBQVVNTVR HVIVS PROPOSITIONIS DVAR

Calculus figure pofterioris,
Triangulilatera 25 16 d aq
Latemquadrata 625 246 ‘ 241

. Fata fubtra&ione,manent 13, id qtod fub latereultrat‘n‘angulumcontinué- ..

to,& portione exteriori comprehenditur bis,cuius dimidio 64 inlatus notum 16
diuifo,exeiit 4, portio exterior.Perpendicularis igitar 15, quod examinari poteft,

 ALIA FIGVRA, IN QVA DVO EXEMPLA
‘ {imul expoficafune,

Examen illiusin numeris,

Latera
r N — :
Subtendens Includentiaan-
angulum obtufum' gulum obrufum
| + -9 | §
Qua.- 324 dra. $1 ta 144
22¢ \;—g 2;——J

———

99 duplumreQanguli, quare 493, reGangulum{pfum,
quod nimirum fub alterutro circaobtufum angulum latere, o aut 12, & fuaexte.
riori prolongata portione, ab eod€angulo & ipfa perpendiculari intercepta com
prehenditur,id quod fequens calculus claremanifeftabit. -

Latusalterum 9 Latusalterum 12
Interceptaportio 53 Interceptaportio 4%
45 43
43 1L
. z A .
491 e, uel 493 re-

&tangulum comprehenfum fub alterutro latere & intercepta portione, ut fiipra
oftenfum eft, &uare &c. ' '
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PROPOSITIO > AR

In acutiangulis triangulis : quod abacutum angulum fubténdente
latere delcribitur quadratum, minus eft eis qua abacutum angulu com.
prehendentibus lateribus fiunt,quadratis, comprehenfo bis fub uno eo.
rum,quz funt circaacutum angulum in quod perpendicularis cadit, atg
aflumprainterius fub perpendiculariad acutumm angulum,

Sit triangulum acutiangulum, atq in eo acutus angulus fumptas, ab utrouis
deinde ex reliquis angulo ad fuum fubtenfum latus, per propofitionem 12 primi,
recta perpendiculari duta:dico, quadratum quod alatererectumangulum fub.

“tendente defcribitur,minus effe quam funt quadrara, qua a lateribus circa acutum
angulum defcribuntur, eo quantii eft id quod fub uno
fatere eorum qua circaacutum angulum funt,in quod
fcilicet perpedicularis cadit,atcg{ub intetcepra, a per.
pendiculari & acuto angulo, portione comprehendi»

_ tur bis. Cum enim unum circa acutum angulum latus
per demiflam perpendicularem utamg diuifum fie:
erunt quadrara,qua d diuifo illo latere & intercepta d
perpendiculari anguloép acuto, portione defcribun.
tur,ei quod fub tota & dicta portione comprehendi»
tur bis cum quadrato alterius portionis, per 7 huius

tequalia:atq his xqualibus communi quodam, quadratofcilicet perpcndicularis,
addito:illa tria quadrata his tribus, re¢tangulo nimirii bis fumpto & duobus qua.
dratis ®qualia erunt.Sed quia utrobicp duobus quadratis; ratione angulireCti, ex
penultitna primi unius linex quadratum aquale eft,mutationc zqualiumfacialo
cofcilicet duorum quadratorum laterum circarectosangulos, ex utrag; parte, res
Ctosangulos fubtendentiii,que {cilicetnon diuifafunt,quadratis funiptis: & qua.
dratalaterum quz funt circaacutum angulum,ei quod fub diuifo latere & interce,
ptaportione comprehenditur bis,atqp quadrato lateris, angulum acutum fubten.
dentis,xqualixerunt:quadrarum igitur lateris,acutum angulum fubtendentis, fo.
lum quadratis eorum,quecirca acutum angulum funt,laterd minus eritin recan,-
gule,quod fub diuilo latere, atq; intercepta aperpendiculari & acuto angulo por.
tione,compreh&ditur bis.In oxygoniis igitur triangulis, quadratum lateris fubten
dentis angulum acutum tanto minus eft reliquorum laterum quadratis, quantum
eft id quod bis comprehenditur fub altero illorum, in quod nimirum perpendicu-
laris cadit, & portione a perpendicularian guloép acutointercepta. quod demons
ftralle oportuit.

- : APPENDIX,

Quamuim habeanthz dua propofitiones, sz fcilicet de Amblygonio, & sy
de Oxygonio, und cum penultima primi de eriangulo Orthogonio,cxperieturis,
qui al:qqando in triangulorum tractationem,in qua femper ex tribus notis ad rel#
quory tium noticiam,nediante arcyum & chordarii tabula,peruenisur,inciderit,

: TRIA

1<




LISER SECYNDVS, 161
TRIA BXEMPLA VNA FIGYRA EXPOSITA,

T )
ADMONITIO, | _

Nonautem eft necefle,ut omnes trianguli propofitf anguli aeuti fint,ue quidem
{d A cutianguli trianguli definitio requirit. Sed generaliter (cum nullum triangu-
Jum {it,quod nonacutum angulumhabeat ) de omnibus, cuiufcune generis fue-
vint,eriangulis, haec propoficio intelligi,per eainfuper declarari poteft,id quod pes
fequentia duo exempla manifeftabitur,

- PRO TRIANGVLO RECTANGVLO,

Inhoc triangulo re@igulo, quindecies 1, rationeunius acuti angull, tanto
minus funt quim uicies quinquies :¢, & uicies 20, quantum eft quodfub 2
& 1 0, uelquodfub 25 & 16 continetur bis. Sicration¢ alterius acuti, cuius fub.
tenfum latus funt 20, ubi uicies 2 o, tanto minus funt quam uicie: quinquies i,
& quindecies 15, quantumeft quodfub 15 & 15, uelquodfub 25 & g conti.
netur bisdd quod multiplicatione cernerelicet. . -

PRO TRIANGVLO OBTVSIANGVLO,

n
17 =z

3o

Similiter etiam in triangulo obtufiangulo,quindecies 1 ¢, ratfone tniusacuty
anguli,minus funt quim tricies 30 & uicies 20, quantum eft quod fub 30 & 1723
continetur bis. Sic ratione alterius acuti anguli, cufus fubrenfumlatus funt 20, ybi
ulcies 30 tantominus funt quim tricies 30 & quindecies 15, quantum eft quod
fub 3e 8¢ 1335 continetur bis.id quod examinaripoteft. :
X ~ BPOTAZIZ
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) . NPOTAZIZ 1A, :
Tao cM?}ﬂ whvypiue, iroy ﬂ}dywvop cvshordvu.
PROPOSITIO X1111,

Dato retilineo,2quale quadratum conftituere.
Sitrectilineum datum qualecung.atq propofitum,quadratum e xquale cont
fticuere. Quiauero reulineum datum,uel riangu
lum, uel plurium lateruth reclilineum effe poteft.
N Igitur fi eriangulum fueric, ei ex propofitione 42

primi: {i uerd plurium laterum re@ilineum, ex 45

- eiufdem primi ¢quale parallelogrammum confti-

T3 tuendum cft. Quodfi quadratum fuerithoc con.

. ) ' fticutum payalledogrammum , factum erit propo-
fitum.Sin minus,ex duobus huius parallelogrammillateribus, fjs quidem que funt
' iuxta unum & eundem angulum, al

terum alteri adamuflim adijciatur,

utrouis {cilicet harius anguli latere,
, fecandum titatem alterius,lon
! 1z giorefacto.Deindefecundumhanc

totam, exduobuslateribus compo.
firam lineam, tanquam diametrum,
ex eius medio , quod quidem per
v3888 z propofitionem 10 primi haberi po-
teft,fcmicirculus defcribatur.Quod
fi tandem per punctum coniunctio-
nis laterum ea, qux ad idem pun-
¢tum terminatur, lineaufque ad cir-
cumferentiam continuata fuerit: propofitioni fatisfactum erit. Nam hzec continua
taportio ealinea eft,cuius uidelicet quadratum rectilineum referre debet,id quod
perlineam,a centro ad interfetionem circumferentiz ¢ii iam inuenta,rectam du-

&am, ex quinta huius & penultima prim{, axquali interim pro 2qualilinea fm.
pta,ab xqualibus etiam deinde xquali, uel eodem communi ablato, facile.de.
monfirabicur, Dato igiturreQilineo,, xquale quadratum conflitatum eft. quod:
fieri oporuit, :
- - SEQVITV K;




YIBER SECVND VS ' 17
SEQVITYR HVIVS PROPOSITIONIS GBO-
- metricafigura alia,

?ORRO C‘ALCVLVS TRIANGVLI DAT! IN

hacfigura,f{icfehabet,
Latera Exceflus
- 20 w6s— 6 (anum 32
J 72 14— J 638 Produ@um{ fecund. 128
8 ves+ 6 \ tertium 4496,
28 + J 272 . 144 Jés  atqghuiusradix quadrata 64, Trian

guli,Parallelogrammi & Quadratiarea. Quoniam agtem unum parallelogrammi
Yatus eftnotum, 4 fcilicet,area etfamnota, nimirum 64 : X alterum latus, duuﬁo‘
ae¢,notum erit, Eftautemillud ss. .

Inuentio arex trianguli, cuius

Laterafunt Exceffus uerd
14 J 13z + J —‘-1--- 7
J 145 Juz — Jds ‘“ -+ 7
o dny 7  =+Jd l —Juz
14 -+~ d 145 + J uy 7 J‘ -+ JiLz
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Primum . fecandum produGum
| W q241) 26 - - d 4t — 162
Tertium prod. 196y Areatrianguli 6;

AL1VD EXEMPLVM DE RHOMBQ,

4 7
¢ | 24

Dedaratio propofitionis quintz, hocloco allegatz,
pernumeros.

Totus numerus eft 10, diuifusin partes, xquales quidem s & 5. ininzequo=a-
lesuerd 6 & 4. Medium itacg feQionum,hoc eft exceflus longioris portionis re-
fpectumedietatislineg uel numeri diuifi r. ReCtangulum porro fub partibus inze-
qualibus comprehenfum, funt 24, cum quadrato unitatis,ueniunt 25. & rantum
eft etiam quadratum numeri g, hoc eft medietatis diuifi. quod oftenderelibuit,

ALIA ET VLTIMA HVIVS PROPOSITIONIS GEO.
metrica figuratiode Rhomboide,

Py

/44

Atghacpro declaratione huius propofitionis dicta fufficiant,

FINIS LIBRI SECVNDI,

EYKAEIAOY

.
-




" LIBER TERTIVS,

EYKAEIAOY STOI

XEION TPITON.

EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO-

metricorum liber tertius, .

A&enus Euclides profecutus demonftrationum eui.
dentiffimisrationibus,proprietates fimpliciflimas rect
linearum figurarum;{uperioribus duobuslibris: nunc
intertio,qua circuli funt propria wafu(quod ad doétri
nam elementorum pertinet, qua plané%?edmcm’ca &
_ abftrattaeft) explanareaggreditur, Non enim que coe
leftium,aut quaealiorum proprietas {it circulorum confideratur hoclo.
co, nam {ubiectis cam rebus nihil commune habet geometriafincerior,
quippe cOcretioneatcg adiunctione certorum fubiectorum, mox inalia
rum {cientiarum titulos cum degeneret, ut Aftronomiz , Architetoni.
cz,Optice, & fimilium,quarum ipfa fibifcientiam nonarrogat quidem,
uerumiillas tamen abfp geometriaintelliginon pofle autaddifci, nemo
mediocriter etiam eruditus ignorat.Liber prafens uelhoc nomine pree-
ftat precedentibus, quod nimirumhic de proprietatibus tracat perfe.
&illim= figurae,nempe de Circulo, fiquidem pro natura fubieGtarumre
rum {cientig alizc alijs {unt prgponendze. Vtilis porro eftad cognitionem
Chordarum,& arcuil precifionem in circulis,quippe cum qua eftangu-
lorum,eadem fit quogarcuum & chordaruminter feratio.Practerea de
circulis cStingentibus & fefe mutuo fecantibus,quodillud quidem uno,
hocuerd duobus tantum punctis fiat. Quinetiam oftendit, Contingen.
tize angulum, omniitacutorum rectilineorumaangulorum effe minim:
Diametrumitem,omnium rectarumlinearumincirculo longiflimam, &
id genus mulea comple&itur hic liber tertius. Docet praterea, tribus
pundis fignatis (modo non fuerint in una recta linea )circulus per illa
tranfiens, quo pacto defcribatur, Quomodo deinde in corpore aliquo
folido,fpharicum feu parallelepipedum illud fuerit, duo pun&a oppofi
ta,ut qua in {phericis Poli nomen habeant, inueniantur, Quaamboin
inftrumentorum compofitionibus quam fummé fint neceflaria, nullis
non qui hocin genere {cientiz uerfatifunt, & fein eo aliquantum exer»

cuerunt, manifeftum eft.

OPOL
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1 Aecqualescirculifunt,quorum diametrifunt 2quales, Aut, quorum
qu ex centris,2quales funt,

N —

Ecddixuonhy tpdm e AyeTous Tie anlotvn 78 RUKAY, R B o5
pion,3 TyweTriniop. Kinror {pdar oo EiAwp Ayorz3 , b Twes dar 6.
Lol KNI WY, B TepLvaoty ANMHEA @Y.

2 Re&talineacirculum tangere dicitur , qua tangens circulum, & cie
Cta,circulum nonfecat, ’

3 Circulitangere fefe mutuo dicuntur, qui fefe mutuo tangentes, fefe
mutuo non fecant.

e~ -

Ey RUKA G }'@p c’x'w{xq'p 1) x{ma cUfion X{youm,'ém[/ ol &wo T xiu'rgou'
) > / p) 3 . U > o
@ wies woddepr dyouuas, ioea wor, Meigop ot awiyep AiyeTn, 19 ip
B ueidwp xabees winle.
4 Incirculoaqualiter diftarea centro rectz linex dicuntur,cum a cen

troin eas perpendiculares ductax,x quales fuerint, Plus uerd diftare dici-
tur;in quam longior perpendicularis cadit,
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5 Sedtio ,cxrcuh eft ﬁgura comprehenfa {ub re&a lmea, &Cfrcuh cir-

cunferentia,

Tp,um szmt,é’hp H mfémey.tm AT Te evleing © xiAy T Pepsiag,

qu-y.um wriz S’hy,omp T 'mfé@@sme'm 'muy.m@-' Anpli m

awy,ewp,u_gu 7 07O TN T mﬁwm 3 euﬂems,»m 8¥1piaie 7 ¥ ruinale-,

bisorp sUB&icu; A TR YoM 'ymmt O TV, U ’W{o’bxadao?p ewidip.

O'mp o’k ai 'n@txvam lw ywwxp wﬂem mAxyﬁwwax e wE(Pdenp,
=’ ineims Atyem Befuniver ywwac.

¢ Sectionis angulus eft,quifub rectalinea, & circuli circitferentia com
prehenditur, 7 - Infetioneuerd anguluseft,citin fe@ionis circun.
ferentia pun&um aliquod fumptum,atg deillo ad reétglinez fines ,qug
eftfectionis bafis,rect lineg ductz fuerint, comprehenfus fub coniun.
Gisre&is angulus. 8 Quandoautem comprehcndcntcs angulum
rectelineg ahquam fufupxunt circuferentiam,inilla dicitur efleangulus,

D

muel fupa cxrcunferenna.
Touste xxA8 ist, sy e 76 xiFo iy 76 winA% sl & yuvice
'a’Qn)ey.gvop g(wut o T T i Yewviap w@zgxaa-dp svidip,nod P dop-
Axpfoopivng m” dreW weLPoYuas.

S

s Sectot circulieft , cum ad centrum circuli ftete.
ritangulus, comprehenfa figurafubangulum com.
prehendentibus redis Lineis, & affum pta fub eis cir-

cunferentia. |
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168 ELEMENTORVM EVCLIDIS ]
10 . Similes fectiones circulifunt, qua angulos gquales fufcipiunt, Aut,
in quibus anguliinter fe equalesfunt.

[MIPOTAZEIZ
FPOQTH A.
T5 Jbbgr78- xinhz, P kyreop spéip.
PRIMA L
Dati circuli, centrum inuenire.

Sit circulus datus,atque propofitum,fllius centrum inuenire. Ducatur in circule
tecta quadamlinea utcungp,ita tamen,ut utrag eius extremitasin circuli {it circan
' . ferentia,hac deindereta,per pro.
pofitionem 1o primibifariam diud
fa,d punctodiuifionis huiusadan
gulos rectos linea, qux fimiliter
utraqp extremitaré in circunferen.
tiahabeat, per u eiufdem,excite-
tur. Quod fitandem hecadrectos
ductabifariam diuifa fuerit: pun-
&um huius divifionis ccnaum cir
culi erit.1d quod ab impoffibili,ubialiud quoddam, prater hoc,centrum fignatum
fuérit, demonftrari poterit,hocmodo. In hacipfa per mediz diuifionis punctum
tranflcuntelinea,centrum aliud nullum ftacui poteft : alioquifequeretur {tatim, ex
ftructura,& circuli definftione, 2qualipro aqualilinea fumpta, Partialem fua to-
tali linea eflelongiorem:uel contra, Toralem fua partiali breuiorem, quod eft im.
poflibile, Statuatur ergo nunc extra w&s dpdas ductam punctumloco centrialiud,
a quo etiam tres linex reQe,una quidem ad communem
duarum linearum interfectionem, reliquzx deinde duze
ad duas primo ductz extremitates, ducantur. Et quia
triangula qua fic fiunt, huiufmodifunt, qualia propofi.
tio in primo octaua requirit: anguli qui a duabus femi.
diametris fubtenduntur,per eandem, inter fe xqualese-
! runt:ex definitione igitur uterqp rectus. Quiaautem, ue
S habet comunis quardam noticia. Omnesrectianguliin.
terfefunt xquales,eamediante, & quia prius etii ex hoc

communi duorum reRorum angulorum puncto #é¢édars linea educta eft,infer.
tur tandem,ampliorem angulum anguftiori: uel contra, anguftioreman culoam.
pliori efle xqualem,quod cum & ipfum abfurdum fit:operationem confiare, pun.
¢tum deindeinlinea nec's dpdac duta,medium, centrii circuli efle,nemini dubium
erit. Opoiws &i deifopsly: Similimodo demonftrabitur,quod nullum pun&umaliud,
terhocquod inmedio huius ductx {ignatum eft, centrum circuli effe poffic..
g:d igfeur circuli centrum inuentum eft,quod fieri oportuit, )

NTOPIZMA, :
Ex d'% 7'0!,;7'8 ¢onddop, Onicy P uixAe Tis wiéie svbéionTue J‘z'xx,@
7iRos dgbas Teuwn WA Tepvons B51pugirgop TORAY,
COROLLARIVM,
Exhocfané manifeftum eft, Quod, flin circulore&a qugdamlineare

{tam quandam lineam bifariam, & ad angulos retos fecet: in fecante fic
centrum circuli, FPOTAIIX
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- . FPOTAZIZ 8. -

b A 2 ’ ~ ’ [ d 2 3

E.fp u‘md\acm -2 wRPEYeizs Axplii Mo Tv)GrTk onpiee® & TN e et

- onpudia b Ayrvp i evdéia, Grpe b TO RURAY. - |
PROPOSITIO 1L

_ Siin cireuli circumferentia duo punta utcung accepta fuerint :ad
ipfapun&aductareQalinea,intraipfum circulum cadet. |

Sit circulus, duo etiam pun&a in ipfius circumferentia utcuneg fignata : dico, 1
hzcpundtalinea quadam recta coniungentur, hanc re-
&tam intra circalum cadere oportere. Colligitur huius
propofitionis demonftratio ab impoffibili, Nifi enim in.
tra circulum cadatrecta hac,ftatim contra illam commu.
nem noticiam, qua dicit, Totum parte fua maius efle,
— inferri poteft , quod pars fue toto maior fit, hocnimirum
\_,] _ modo.iinea illarecta,qua cum puncia,in circunferentia
accepta,copulantur,fiintra circulum non cadat,extra cir.
culum,autin ipfam circuli circunferentiam,cadere eam oportet. Cadat ergo primo
extra, (i fieri poteft, X quaratur per propofitionem pramiffam, circuli centrum,
quo etiam duzrete ad duo in circunferentia accepta

- punQaducantur. Etquoniam ha duzx recta,ex defini.
tione circuli,funt inter fe zquales: triangulitigitur quod
ficdefcriptum eft, imoxsals erit,habensadbafim pofitos
angulos,ex priore parte propofitionis quint primi, in. -

ter fe xquales.Ducatur praterea & alia reta quadam li

nea,a centro circuli utcuncp,per circunferentiam ufg ad
bafim tridnguli ifofcelis , eam continuando.Et quia per
hancreétam ifofceles triangulum iri duo partialia trian-
. guladiuiditur, quorum cum utriufq uniilatus ulterius
productum ficerit ex propofitione 46 primi, utriufgs éxtérnus angulus fuointer.
no & oppofito,uno fcilicet @qualium,maior:quare & altero zqualium maior erit.
Cum autem iam,ut tandem concludatur, triangulum appareat ; unum habensan.
gulum teliquorum altero maiorem , maior uero angulus, ut teftatur propofitio in
primo 19, longiuslatus requirat, hacipfa propofitione hic ufurpata, 2quali de.
indelinea pro 2quali fumpta,infertur tandem, partialem fua totalilinea eflelon.
jorem,quod eft impoffibile. Non ergo extra circulum cadit puncta copulabsre.
alinea.Siniiliteretiam,quéd nonin ipfam circunferentiam cadat, demontftrabi.
tur:cadetitaqg intra ipfum circulum. In circuliigitur circiiferentia , ad duo puncia,
utcund accepta, lineareéta ducta, int circulum eam cadere necefleeft, quodde-
- monftraffe oportuit. '
: | NPOTAZIE r.
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PROPOSITIO I11,

8i in circulo re@a quadam linea per centrum extenfa, quandam

non per centrum dutam re&tam tineam bifatiam fecet:8 adangulos re/

&os eam [ecabit, Bt iadangulos rectos eam fecet : & bifarid quogseam
fecabic, Y Praparetur

2
.
-
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Praparetur figura,qualem fcilicetrequirit hacpropofitio. hoc cft, defcribatur
circulus, inquo etiam duzx recte, unaquidem per centrum
tranfiens, alterauero preeterillud, a prioritamen , uel bnfa‘.
riam,uel ad angulosrecics fecta, ducatur:dico,fi bifariam?
& ad angulosiectos,frueto adangulos recics: & bifariam
etiam per centrum ductam alteram fecare oportere. Quan.
tum ad partem priorem, coniungantur extremitates eius
qua non per centrum tranfitrecta lineze, cum centro circu
li duabusrectis. Et quoniam ha duzreG,ut duoii trian-

: : gulorum Jatera,exdefinitionc circuli,intcr_ fex gualcs ’funt,
cum queggrcliqua duo unius ex fiructura,, reliquis ductus alterius mangulilace-
tibus ¢qualia fint:anguli etiam, quosrecie, d centro cir
culi ad extremitates ducte,fubtendunt,per propofitio-
nem g primi,inter fe zquales crunt. Quonid uero recia
linearect infiftens linex, quando deinceps fe haben.
tes angulos zquales inter fe facit , uterq ex definitio-
ne quadamin primo expofita, reQus eft: anguli etiam
illi duo,quosicilice propofitio s demonftrauit effe in.
ter fe quales,recti erunt. Preter centrumigitur du&a
ab illaaltera per centrum tranfcunte re@alinea, ciex
hypothefi bifariam ab’ea feAafic 3 d'angu‘los etiam redics fCC?bilur, atq; hacpro
parte propofitionis priore. Pqﬁ.enons.uero partis dcmonﬂra.n'o, e:.adcm firuciura
manente,cx 26 primific colligi Potcnt.Cum enim duo Pama‘ll'na triangula,ex ftru
¢tura, rectangula fint,ipfum uerd totum, ex dcfinitione circuli,ifofceles:habebune
hzcpartialia riangula duos angulos duobus angulis,, utrungs utrigs zquales. Ec
quia etiam latus unum lateri uni, uel defcendentes a centro recias lm.eas, uel per-
pendicularis portionem ambebus communem, zquale habent: & reliqua, peral.
legatom ex primo propofitionem, reliquis xqualia habebunt. QuarereGianon
per centrum tranfiens linea, ab altera qua per centtum in eam adangulosre&tos
cadt, bifaram dinifa eft. Siin circulo igitur, recta queedam linea per centrum ex-
tcrfa.quandam non per centrum ductamrectam lineam bifariam fecet: & adan.
gulcsrecios eam fecabit. Etfiad angulos rectos eam fecet: & bifariam quoqs eam
fccabit.quod demontfirafle oportuit.

PPOTAZIE A.
Edpdudnrm Nio eobéiai Tepvworp &MiAas, s df 76 X8 ovews® ou
T LT oTy ANAEARS duxa.
PROPOSIT!O 11T,

Siin circulo dug rect linea,non per centrum extenfae,fefe mutuo fer
cuerint:fefe mutuo bifariam non fecabunt,

Deleribatur circulus, ducantur etiam in eo duz re@a linez, quorum neutra
~ percentrum tranfeat, altera tamen alteram fecet ! dico

rectas hasbifariam fefe mutuo non fecare. Sumithac

propofitio fuam ab impoflibili demonftrationem per

pracedentis tertiz partem prioremn , bis quidem, cum

duzfintrectalinea, ufurpatam, & communemillam

\ ‘ noticiam , qua dicit, Omnesrecios angulos inter fe
O\ efle zquales, cum per hac, fi mutuo una alteram bifa.

_ riam fecaret, ftatim ubi linead centroad communem
duciarum interfeGionem ducia effer, miriorem angylum maiori xqualem eflein.

. ferrenun,

-
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retur. Hocautem quia neminiintelligenti perfuaderi poteft : perinsequalia igi.
tur,& non 2qualia,fele huiufnodi linez, ut uult pro oﬁtio,fecalggu.sggadrcugl{o

fgitur duz recta lineze,non per céentium excenfa,fele mutuo fecuerint fefe
bifariamnon fecabunt. quod demoniftraffe oporruit, cmie

< ., npo-t‘Azi'z'-* E. ‘
Eap & wimag Tigvwarp s zs otn Ysar ol 57 P drp xgFrgep.
PROPOSITIO V.

Siduo circulifefe mutuo fecent:non erit corum idem centrum,

Sint duo circulifefe mutuo fecantes, dico quod eorum non fitidem centrum,
Ethuius propofitionis,ut pracedentis, demontftratio abimpoffibili fumitur, Sie,
nim centrum unum & idem habuerine lli fefe mutuo fecites circuli, cum centrum
nonextra, fedin circulo fedem fuam habeat, in nullo loco alio,quim in portione,
utrigp circulo communi,id effe poterit.eo igitur inloco1llo cGftituto,indead com
munem circulorum interfeCtionemlinearecta ducatur, & erit hac utriufc circuli
femidiameter, Ducatur & aliarectaab eodem centro pofito,per communem por.
tionem ufcp ad circunferentiam utriuslibet circuli cStinwata, Et quoniam hectota,

onfus: parsuero eius; alterius circuli eft femidiameter:eritutrags , pars uidelicet &
ipfa tota,prim¢ ducta retze,quae & ipfa utriufcy circuli femidiameter eft,zqualis.
undefic etiani,pér commumem quandam noticiam, ipfx inter fezequales, pars ui.
delicet toti,quod eft impoflibile. Pun&tum ergo id quod fumptum eft, autfialiud
quoddam fumeretur, centrum circulorum efle , haudquaquam poteft. Duorum
igitur {efemutuo fecantium circulorum,unum & idem centrum non erit.quod de.
monftrari oportuit, g

NPOTAZIE s,
Eap J'0o xdugs idaforry xiAap Grbgotx i o7 P airpgrrgop.
Lo PROPOSITIO - VL |
Siduo circulifefe mutuointerius tetigerint:nG erit corizidem centrir,
Sint duo circuli,qui fefe interius murtuo rangants
dico, eorumnon idem efle centrum. Sedeftofané
idem,fifieri poteft,& connecatur id cum circulo-
rum conta&tu, atquepoftea ab eodem communi
centro pofito ad exterioris circuli cifciferentiam,
ubiciicp hocfuerit, aliare@alined dutta, quodne.
quehoe,neqgaliud ullum pungtum, horum tan-
entium circulorum centrum effe poflic, abimpof
ilwin pmcdmﬁ,dmdn{rfrabiw. Siduo cnrl;
. 3 cu
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culi igitur, fefe mutuo interius tetigerint : non erit eorum idem centrum. quod de-
monitrafle oportuit.
o RPOTAZIIZ 2.

Eapuduhs T8 ) dleutren Augbi Tiohueop, § uk i ugiroop 18 WIMAY,
&b It 78 onpaein 7oarrinfony Whdim Twie 7i€os Pp xiuasp: peyisuplh isas,
oy ﬁs":‘ﬂiy?"xgop'v\axistl R s roran. Tiop & dMuop, kel Yypiop, ) ot u'?o;,
703, kewirriop widwp 81, Hvo It povop tUlEicu, lovel,0ap 76 00U TO XSOV
oz forry 7os Py uinAp, i ngTha Pl Naisns. -

PROPOSITIO vIL
Si in diametro circulialiquod fumatur punctum, quod non fit cens
trum circuli,ab eo punto re&te quaedam linez in circulum cadat:lon
giflima quidem erit,in qua centrum: breuiflima uero, reliqua. Aliarum
uerd, femper propinquior ei qua per centrum protenditur , remotiore.
longior eft, Duaautem fohim reQa linex rquales,, ab codem puncto-
in circulum cadunt,ad utrafcp partes breuiflimz.

Sit circulus, in eo etfam ducta diameter, in qua praeter centrumaliud fumartue
punctum: dico primo, quotquotab hoc puncto ufgad circunferentiam recta I
nex ducta Fucri‘nt,illarum omnium eam qua per centrum tranfierit, longiflimam,
diametrum uerd perficiens,omnium breuiflimam effe. Ex alijs autem, femper pro.
pinquior ei qua per centrum tranfit, remotiore longior extabit. Podnmo, quod
duz tantdm inter fe xquales rectaelinez, ab hoc puncto, ex utragg parte breuifli.
mz,in circuli circunferentiam cadere poffint. Habet hac propofitio quatuor par.
tes,quz in hunc modum ordine demontftrari poterunt. ConneQanturin circulo
ductarum extremitates;quas habent in circunfcrentia,{ingula, cum centro circuli,

. ’ . . L - ik o4
fingulis rectislineis.Et quoniam duo qualibetlatera omnis trianguli, ex propofi -
tone 1o primi, reliquo tertiolongiora funt, tertio porro longiora duolatera; in
prafentia,ex definitione circuli & illa communi noticia, Si xqualibus aqualia ad-
dantug,&(cg. uni recta alfj zqualia funt, cum harc alia centrum circuli contineat:
quod in propofitione primd proponitur,iam manifeftum erit. Rurfus quoniam ex
ead€ propofitione 20 primi, qualibet duo erianguli latera reliquo tertio longiora
funt, tertium porro latus ex definitione cireuli, unire@w alij #quale eft: & ternio
longiora duo latera eademreaalialongiora erunt.Cum autem hac alia per pua.
m, praeter centrum in diametro acceptum, trarifeat, communi ex aquo de illis
(naequalﬂ?u:slportione ablata: & quodin propofitione fecundd proponitur mani.
feftum erit. Tertium niicpatet ex propofitione 1.4 primi. Porré ut quartum etiam
vetinear, ducendacft, per propofitiopem 13 primi, excentrorealinea, quze
Sl h Cuns
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cum femidiametro per pun@um tranfeunte, angulum faciat, illi angulo, qtri exal.
tera parte fub eadem femidiametro , atqp ex centro ductarum linearum una conti»

: ‘ " netur,zqualem, ea§p ad circunferentiam ufqp conti.
nuara,ab ipfius in circunférentia extremitate ad pun

Qum recta linea ducatur. Et quoniam duo triangu.

Ia, qualia propofitio in primo 4 requirit, apparents

bafes igitur illorum, hoc eft linez illz, quee ad utraf-

ue partes breuiflimee funt pofitz, d punctoitemin

. “1‘ Eiametro prater centrum accepto egrediuntur, per
» hanc 4, interfe @quales erunt. Necalia etiam,in lla
/ eadem parte, ab hoc puncloei quaxinaltera parte
eft pofita, 2qualis educipoteft. Nam i forte ab ali.
. quominus credét hoc tentaretur,qui rectam aliam
alteri zqualem duceret, dum cui haec fic ducta ex communilla noticia , Quae uni
funt 2qualia &c.axqualis effe deberet, mox per 3 partem propofitionis huius , ea
dem longior effe oftendi poteft:id quod fieri nequit. Poteft etiam aliter harc quar.
ta pars demonftrariin huncmodum. Ducaturalia, {iita poflibile uidetur, re¢talis
nea, ei qua exaltera parte breviflimz pofita eft, reGte ¢qualis, cuius in circiiferen.
tia extremitas cum re@a quadam linea iuncta, demontftratio fic colligetur. Quo.
niam anguli ex utragp parte ad centrii pofiti,ex propofitione g primi,interfe xqua
les funt,unus uerd partialis angulus alterius trianguli totali, utiam ex 4 primi de.
monftratum,zqualis:ille partialis tandem angulus,ex communi illa noticia, Que
uni funt 2qualia &c.fuo totaliangulo xqualis erit,quod eft impoflibile. Duz igi-
tur folum rect¢ linex xquales,ab codem punto in circulum caduntad utrafg bre
wiflima linez partes. Siin circuli igicur diametro punctum aliquod fumatur,quod
non {it centrum &irculi, ab eo§ puncto rectx quedam linexin circulum cadant:
tongiffima quidem erit, in qua centrum: breuiflima uero, reliqua, Aliarumuerd,
femper propinquior ei quz per centrum protenditur, remotiore longior eft. Duze
autem folim rez linex,2quales,ab eodem puncto in circulum cadunt, ad urate
que partes breuiflimg.quod demontftrafle oporuit,

IPOTAZIZS . H

By xixrov Auglii 71 onudiop twps, dob It 10 oyusix e P wdxAop fi.
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: ~_ PROPOSITIO  VIIL o

- Siextra circulumaliquod fumatur punétum, ab hocuerc punctoad
circulum percurrant reCte quaedam linez, quarum una quidem per cen
trum,reliquaeuerd utaccidit: in concauam circitferentiam cadentium li-
nearum,longiflima quidem eft quae per centrum currit. Aliarumautem,
femper propinquior ei qua per centrum, remotiore longior erit, In
conuexam uerd circumferentiam cadentiym linearum, breuiffima qui-
T - . Y 3 "dmc&:
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dem eft,quz inter punétii & diametrum,aliarum aiit,femper breuiflime
propinquior,remotidre breuior eft. Duz autem foliireQa linear,xqua-
les,cadunt ab hoc pun®o in circulum ad utrafp partes breuiflimze.

Sit circulus, extra fllum etiam pun@um acceptum, 2 quo aliquot reCee li.
nezx, per circulum currentes,ufq ad concauam circunferentiam ducantur. Eftoau
tem quod ductarum una per centrum, aliz uerd utcungg tranfeant. Dicoitacp, in
concauam circunferentiam cadentiumlinearumlongiflim3 effe,qua per centrum
tranfit. Ex alijs autem,femper propinquiorem ei,qu¢ per centrum tranfit,remotio
relongiorem.Linearum uero partialium, extrain conuexam circunferentiam cir»
. culicadentium, que punéto & diametro interiacet, illam omnium breuiflimam.
Exalijs autem,femper breuiflima propinquiorem,remotiore breuiorem efle. Ad
haec dico etiam,duas tantum ab hoc pun&o rectas lineas,qua ex utrags parte bre-
uiflimz,in circulum cadunt, 2quales educi poffe. Habethzc propofitio quinque
partes, quarum prima & fecunda, ubi prius a conta®ibus, preter centrum du
rum & circunferentiz, ad centrum reQz linez dult¢ fuerine, illa quidem ex pro-
Foﬁu‘onc 20 primi, per quam duo quzlibet latera in triangulo, tertio longiora
unt, rectauna pro duabus {ibi gqualibus fumpta , hacuerd ex 24 efufdem primd
retineri poterunt. Quod fi & ab interfe@ionibus fam , prater centrum ducta-
rum cum circunferentia, reCtx lineg ad centrum ducta fyerint: tertiz quoque &

quartz partibus per eafdem ptim{ propofitiones, abinzqualibus tamen interiny
‘xqualibus fubtra&is, fatisfieri potcrit.Slt);:)creﬁ igiturnuncut quint pardl, quae ui
delicet duasfolim rectaslineas, abhoc puncto zquales, ex utragp parte breuifli-
ma;,in circulum cadere aflerit,fatisfaciamus: quod quidem ab impoflibili hocmo.
do fieri debet. Ducatur per 23 primi,ex centrorecialinea, quae cum femidiametro®
per circiiferentiamvad pun@um continuata,anguli fadat,i(llli angulo, qui ex altery
parte fub eadem femidiametro atgy ex centro duQ@arum linearum una continerur,,
qualé,& connectatur huius ductx extremitas quam habetin ciramferentia, per
primum poftulatum in primo, cum punQo extrd fumpto, re@ta quadam linea,
quodnunchzc recta ei, qua exaltera parte diathetriad punctum continuata dfz
gqualis {it, & fola etiam, ficutnulla zqualis alia ex hoc pun&o egrediatur, yerunge

aon
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nonaliter,quim in precedenti quarta pars,retinebitur. Si extra circulumigitur ali
quod fumatur pun®um, abhocuers puncto ad circulum percurrantre@z qua.
dam linez,quarum una quidem pet centrum, & cg.quod demontfirari oportuit,

. . FPOTAZIE e.
- BapuisAw An@li Tionuéiop Gres, kwd R Fonushs 70e bynixasp #Pos.
wimfwory TheiEs i Ao evBion lover P A iy onpudiop wivpop ST utuny,
PROPOSITIO 1%, |

Siin circulo acceptum fuerit punctumaliquod, ab hocuero puncto
ad circulum cadant plures quam dug rectx line aquales: acceptum

punctum centrum eft ipfius circuli, |
Sit circulus, in €0 etiam punctum fignatum fic,ut plures quim dug reGa linez
Mdeufg ad circumferentiam dudte inter feaxquales fint:dico, lignatum pun@um
centrum circuli effe. Coniungantur ductarum extremitates, quas habgtin circum.
ferentia {ingule,fingulis reétis quibufdam lineis,coniungentium deinde duabus,
. wel omnibus i placet, bifariam diuifls, d punclis harum divifionumrectzline¢ ad
fignatum in circulo punctum ducantut,continuenturds ex utragp parteulq in cir-

cumferentiam. Etquoniam drca quamlibet ultimo iam ductarum linearum duo
wiangula int,quorumanguliad fllam,xate A xaTaouwls & propofitionem s pri
mi, inter fe xquales funt, & quia deinde ex definitione 8 eiufdem, etiam recti:erit
in harum duétarum qualibet,ex corollario primz huius,centrum circuli, Hocau.
tem cii ita fefe habeat, nullibi potius fuerit , ?uém in puncto uclinterfe@ione om.
nium communi,quod faicet eft punCtum {ignatum.

ALITER HOC IDEM AB ABSVRDO. OSTENDI i’OTBST.

Efto circulus, in eo etiam pun¢tum acceptum, ficut, fiforteinde plures quim
duzreCtelinex ufcy ad circiiferentiam ductz fuerint, llzinter fe zquales fing:di.
€0 acceptum punctam centrum circuli effe. Sed negetur fané, non effe centrum cir
tuli pun@umid,& fi placet, fumaturaliud, atep per illud acceptumdy prius pun.
o , ‘ * Gumre®a lineaducia
- €aexutragy partein cir
. ciferentiam continue.

tur. Et quoniamin cir.
culi diametro praeter cé
ttum acceptum eft pun
Ctumaliud,unde etiam
Flures reGtead circum

erentiam duz funt,

T wmmzinquacftccm
- Sum cigeyli, ex prima
parte
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parte propofitionis feptimz huius, omnium ficlongiflima,, exreliquis uero, cen~
tro propinquiot,ex 3 parte eiufdem,remotior¢longior exiftat,contra hypothefim
hocinducitur,cum per eam,ex punctd ductze réGta inter fepofirz fintzquales.
Opoias 84 delfoptts, & reli. Similiter etiam oftendemus,quod nullum aliud praterid
quod acceptum fuerit,punctuin; centrum circuli effe poflit. PunGumigitur incir-
culo acceptum, unde plures quim duz inter fe zquales reCta linex ad circunferen,
tiam duciz funt,centrum circuli erit. quod demonftraffe oportuit,

, PPO TAZIZ L
 KWAG® ob Tepuvd winAop 7| mheiova onpuéia,ii divo,
PROPOSITIO x.

Circulusnon fecat circulum in pluribus pun&is,quam duobus,

Sit circulus unus, alius deinde prio
rem fecans: dico,quod hzc fe@io duoa
bus tantum punctis contingat. Quod
fi negetur hoc,atque affirmaretaliquis,
plung[)us duobus punctis, quatuor fcili
cet,circulum fecare circulit, defcribacur
fanefi fierfpoteft,in hunc modum figu
ra:una deinde harum interfeCtionum

un®o, ¢ii duobus collateralibus dua.
ﬁus re@is lineis iuncto, his pofteare-

&is bifariam divifis, ex pundis diuiflonum linea ad angulosrectos ducantur. Ee

quoniam unum & idem punctum, cSmunis nimirumad re@osdutarum fectio,

.
.
.
-
llllllll

ex corollario propofitionis prima huius,bis ufurpato,utriufq drculi centrum effe
demonfiratur, cumid propofitioni quintz pramiffe maximeaduerfetur, infere

tandem ueram effe propofitionem,nitnirum, Si circulus circulum fecet,non in plig
ribus duobuslocis id fieri,quod demontfirafle oportuit. o

ALIA HV1VYS RElI DEMONSTRATIO,

Secatrurfus circulus circulum in pluribus punclis quam duobus,&ce. Quze-
ratur , per propofitionent primam huius , prioris defcripti circuli centrum, cum
eo deindetribusrectislineis triainterfectionum puncta copulentur. Et quoniam
intra circulum,pofteriorem fcilicet,acceptum eft punctum quoddam , 4 quo cum
. plures duabus ad llius circumferentiam reGx egrediantur gquales: eritillud pun.

<tum,per precedentem prepofitionem huius,eiufdem pofterioris circuli centrum,
atqy ficcenterum duorum,matuo fefe fecantivm circulorum, id quod per propofi.
tionem quintam eft impoffibile. Non igitur circulus circulumin pluribus pun@is
quam duobusfecat, qiiod demonftrari oportuit,

HVIVS

£3. 22 w0

i S - o



LIBER TERTIVS, } 77
Y HYIVS AVTEM REI GEOMETRICA FI-
‘ guratio talis eft,

RPOTAXIY 1A o
Edp ddontures Loulaurrou aMiAup Gris,nod Mgl Y ot uage’
SN e wwren PR &u"\(&ywuim swBEie s inBaMogion; T Tiv suuaplis
W&%KM[’. : :
PROPOSITIO X1

Siduo circulifefe mutuo intus tetigerint ; atq accepta fuerint eorum
centra:ad eorum centra ducta re®talinea & eieta, in contaGtum cir-
culorum cadit,

Sint duo dirculi,quorum unus alterum intus tangat, & quaerantur centraam-
borum:dico,{i per hxc centra duQafueritrea quaedamlinea, atcp cGtinuata ulte.
rius, hicin contactit circulorum cadere, id quod facilé ab abfurdo, utfequitur,, de-
monftrari poteft.Recta d centro ad centrum circuli duca, quia hgc per centrii ma.
foris circuli continuara,fubinde contra cGclufionem, magis acmagis a circulorum
contacturecedit,cumab authore non {ic determinatum, ex qua parteré@a conti.
nuari debeat,illa parté,tanquani fruftra inde produ@urus lineam, pofthabita,con
tinuationem rectz per minotis circuli centrzm inftituenda eft.Infticuatur ergo fic.
Qudd {iita factum, non contingat in contactum cadere hancre@am, in alium cer
te circumferentizlocum eam cadere necefle erit. Sit fane, & ducaturab utriufey cir
culi centro ad eorum conta®umretalinea. Et quoniam ex tribus reCtislineis,una

~

quidem,quze 4 ceniis circuiorum intercepta eft, duabus uerd quz d centris ad coni
ta&tum dirculoriree ducte funt,triangulum conftitutii eft , cum omnis trianguli

duo qualibetlatera,utfam fapé demonfiratum eff; tertio latere longiorafint: 8 in
propofito trianiﬁulo intetcepta 4 centris lined; 8( ea qua 4 centro interiorisad con
‘tatum du@aeft , utduo triangulilatera , reliquo tertio, eanimirum linea, quz
tenwro exterioris egredituratq ad contactum ducta eﬁ,longio%‘ 'ctunt.anr_g'loq

giora
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giora etiam ea quz huic tertio lateri, ex definitione circuli, eft linea equalis. At
communi abinaqualibus ablato,interceptafcilicet a centris linea:remanentit par
tium una,a centro {cilicetinterioris ad contactum ducta,reliqua,altera fcilicet,que
d centris per circulum continuata eft,longior. Sed quiailla, exdefinitione circuls,
huius parti zqualis eft : & partialis tandem fua totali linea longior erit, quod fierd
nullo modo poteft.Si igitur per centra duorum circulorum , quz fefe mutuo intus
. tanguntrectaquedamlinea du®ta, atq eieCta fuerit,in circulorum contactum ea
cadet. quod demontftrari oportuit.
O poiae RGY LNTOS § 6wy s Hoh 7Por T8 ue{ov® ki, efopls aip drorwy,

Similiter etiam, Si extra paruum circulum centrum maioris circuli fuerit,abfur>

ditatem oftendemus. :

NPOTASIT 1B,
1) 4 2 ' >
* Edp Mo wdursr Enfeorrou MiAepinps' 5§ TN T wlvba d*F Ry
pivn, s ) iwagss oo,
PROPOSITIO xI1,

8i duo circulifefe mutuo exterius tetigerint:ad centra eorum applicas
ta rectalinea,per conta&um tranfibit. .

Sint duo circuli,quorum unus alterum extra tangat, & querantur centra ambo,
rum: dico, {i per hxc centra duca fueritreta quxrdam linea , eam per circulorum

contaCtum tranfire. Quod fihoc forte negetur, alid eam certéinclinare concedens
dum erit. Sitfané , & ducatur ab utriuf circuli centro ad eorum contaQum seta
linea. Et quoniam qua ex centro ad circumferentiam ducunturreQz linez , funt,
ex definitione circuli, inter fe 2quales, eadem definitione bis ufurpata, 2qualibus
item lineis 2qualibus additis:duz 4 centris ad contaGum duQz reGz lineae , reli;
quis duabus,qua & iplad centris ad fuas circumferentias duct¢ funt, reétis lineis
xquales erunt.Ipfaigitur totali, qua 4 centro ad centrum dula eft, ut textio trian.

guu
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gulilatere breuiores,quod eft contra propofitionem quandZ in primo expofitam,
quadicitur, quod Omnis trianguli duo qualibetlateraadamuflim fumpta, relir

quo tertiolongiora fint. Si duoigitur circuli extrd fefe mutuo tetigerint : ad cenera
eorumapplicatarecialinea,per contactum tranfibit.quod demontftraffe oportuit.

NPOTAZIS 1l
KIkA®- wiuz odn ipdafer mhciora onpudice ¥ (gl b , ookrre s, lovis
ixpsigaafur, T,
PROPOSITIO X111,
Circulus circulum non tangit in pluribus punctis uno,(iue intus iue
extra tangat.

Defcribatur circulus, dico impoffibileeffe alium deferibi pofle circulum, qui
defcriptum prioremuelintus, uel extra etiam , in plyribus punctis quim inuno

tangat.Quod fi uideatui poflibile, fit fané: tangat autem hunc primo intusin duo.
bus locis, & ducatur per centra circulorum recta quadam linea: hxc autem in
utrandp partem contiriuata , cum €x propo. :
fitione 11 huius, in circulorum Stadtum ca
dar,quz ex definitione circulilinez funtins

-
P II...
-

. .
. .
‘arppunt

ter fe xquales, mox intercepta d centris portione, ind éarum azddita ,abaltera u;;i
_ , 2
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haceademablata, qua ficfiunt linex inzquales, ex eadem circuli definitione, fe-
cundo ufurpata,interfe xquales eruntid quod rationi minime eft confentaneum.

o0, Circulus igitur circulum intus tangens , uno
s ., tantum puncto hoc faciat necefle eft. Quan.
S\ LLEN tum ad fecundum. Efto qudd extra, circulus cir
:,o.‘. SRS culum in duobus locis tangat,atp ductad con.

tactu in contactum reCia quadam linea, cum
hzc,ex propofitione z huius, intra utrungg cir»
culum cadat, atqg id fieri hic nullomodo poflic,
propterea quod nullius circuli aliqua pars in
altero fitexterius circulus circulum in pluribus
punctisuno non tanget. Et quia neg etiam in..
terius;ut auditum eft. Circulus igitur circulum
tangens , inuno tantum puncto hocfiatnecefs
> feerit, & nonin pluribus, interius {iue exterius

hocaccidat,quod demonftrari oportuit.
NPOTAZIE 1A, :
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PROPOSITIO ~ XIIIL |
In circulo 2quales re&tx linea : rqualiter diftant  centro. Etaequali-

ter diftantes a centro:xqualesinter fefunt,

Defcribatur circulus, in eo etiam re@x quardam linez zquales ducantur. Ee
quia xquales:pro priore propofitionis parte dicc‘> ,€as etiam :qualiter'a centro di.
ftare. Quod ff rectz in circulo dutz inzqualia centro dgﬁanuq fumgt:& linezs
has, ratione partis pofterioris, inter fe xquales efle conueniet. Quix quidem ambae
propofitionis partes ficretineri poterunt, Coniungantur extremitates dudiarum

gIS

cum circuli centro quatuor recis lineis. Et quoniam duo trianguladeferipta funt,
quorum anguli, quosexuna & cadem partein circumferentia habent, quia per
propofitionem s primi, funtinter fe zquales,poftquam fuper xqualcs in circulo
dudtaslineas, d centro , per propofitionem 12 primi, perpendiculares ducizive-
rint,cum llz per has , ex pofteriore parte propofitionis 3 huius, 2qualiterfecen.
tur: X ipfe perpendiculares tandem, ex 4 eiufdem primi, inter (e xquales erunt:in
quas deinde hx caduntre@tx linea,ex 4 definitione huius, xqualiter d cenwro di-
ftabunt: quod eft primum,uel prior propofitionis pars.

ALIA HVIVS PRIORIS PARTIS DEMONSTRATIO,

- Manezteiufdem difpofitionis figura, nifi quéd duz, exunaparteab extremi.
tatibus ad centrym ducte, recte linex poffint omitti, prioris parus demonftratio
ctiamy
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etiam {ic colligi poterit. Quoniam enim retalinea in circulo per centrum extenfi,
rectam lineam in circulo du®amaliam, quz non per centrum tranfit,ad angulos
reCtos fecans, ipfam,ex pofteriore parte propofitionis tertiz huius , bifariam fecar,
haceadem partebis ufurpata, & quia etiam re@ta in circulo du&t, ex hypothefi
funtinter fe xquales:qua dehisin circulo ductis qualibus lineis per perpendicu
lares abfcinduntur lineg, inter fe &quales erunt. Sed funt etiam gquales interfe,ex

' definitione drculi 4 centro ductelinex, qua cum harum xqualium extremitatis

bus coniunctz funt:per penultimam igityr propofitionem primi,atcp illis duabus
communibus notitijs, Queg unifunt equalia,&c. & item, Siab xqualibus 2qualia
fubtrahantur,& reliqua,res tandem cScluditur. Lineas fcilicetad illas 4 centro per-
pendiculares,co quod quadrata,inter fe gqualia habeit,equales effe,id quod nunc
eltzqualisipfarumd centro diftantiz argumentd, Sed efto iam, quantumadppar.

tem pofterior¢,quod recte ducte xqualiterd cen.

tro diftent: dico ipfas ductasincer fe quales efle,

[_\ & hacquidem demontftratione.Cadantad ¢qua-
liter du&tas d centro perpendiculares, conjunga.
: tur etiam alterutra utriu{gp qualiter diftantium

extremitas cum centro circuli. Etquoniam per.
pendiculares ducte, ex definitione Lineari gqua
liter 4 centro diftatium,inter (e funt 2zquales,cum
ab aqualibus rectis non poflint defcribi diverfa
quadrata:&X harum qualium reCtarum quadrata
xqualia erunt. lis igitur perpendicularium qua-
dratis 4 fubtendentium rectos,que X ipfe, ex de.
finitione, inter fe equales funt,quadratis fubtractis: & refidua quadrata,per 47 pri
mi,inter fe xqualia erunt:aty tandem {ic etiam xqualium quadratori latera g qua.
Lia. Sed quia utruncg ex 2 parte propofitionis 3 huius,recte duCtz eft medietas:
& ipflx ducte inter {e zquales erunt, quod eft fecundum. Incircyloigiturequales
reéxlinex,xqualiter,& re.quod demonftraffe oportuit,

ALIA EIVS QVOD IN HAC PROPOSITIONE SE.
: o <€undoproponitur,demonftratio.

Cadantad zqualiter ductasa centro perpendiculares,coniungatur etiamaltetu
trautriufep xqualiter diftantium extremitas cum centro circuli. Erquoniam que
ex centro ad circumferentiam ducuntur recte linee, inter{e xquales funt : quadra.
tum igitur unius quadrato alterius ex centro ductglineg,xquale erit. Rurfus quo.
niam utriu{g ex centro ductx quadrato,, duarum linearum quadrata, ex 47 primi
aqualiafunt: etiam qua ab fllis duabus defcribuntur quadrata, harum duarum i-
nearum quadraiis, ex cdmuni fllanoticia, Eidem &qualia &c, bis ufurpata 2qua.
1ia erunt. Porrd ab utroque aqualium illo quadrato quod a perpendiculari utro.
bigs delcribitur,fubtracto, i ipfee perpediculares (utex hypotheli & definitione
quadam colligerelicet)unaalteri gqualis fit. & refidua quadrata,ex communi qua
dam noticia,inter {e qualia erunt, Quare & horum equalium quadratorum late.
ra,zqualia. Atuerd horum xzqualium laterum, duplices funt,ex poftcriore parte
propofitionis terti¢ huius,reQe in circulo ducta: 8 ipfa ducte tandem exillacd.
muninoticia, Eiufdem duplicia &c.inter fe xquales erunt. In circulo igitur xqua-
fes rectelinear,equaliter diftanta centro. Et xqualiter diftantes a centro, xquales
inter fe funt,quod demonftrari oportuit,

' NPOTAZIZE 1B, . ev ,
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PROPOSITIO XV.
+Tn circulo,Jongiffima quidem eft diaimeter, Aharum uerd,femperpro
pinquior centro,remotior¢ longior «ft.

Sit circulus, in eo etiam aliquot recte linea ducta. Efto autem quod unaharum
per circuli centrumreliquz uerd utcuncp ranfeant:dico.per centrum tranfeunteny
ex ductis omnium longiffimam, aliarum uerc quamhbet centro propinquicrem,
temotiore longiorem effe. Varifqy enim emnium prater centrum duciarum ¢xucs

) VANEIYAY

mitatibus, rectis lineis cum centro copulatis, prior propofitionis pars ex propofi
tione ze primi,una tamen re¢taf{ubinde pro duabus alijs {ibi equalibus fumpra,de
moftrabitur.Pofterior deinde ex 14 ciufd@ retineri potelt. quod indicafle oportuit,

APPENDIX.

Oportet autem,ut omnes reCtx ducte exuna diametri parre appareant, & qui.
dem idco ut cognofcatur, qua linea ex reliquis diametro ucl centro propinquior,
quaitem ab eo remotior fit. Quare {i una, uel plures etiam exaltcra diametu paite

s

132

confpiciantur recta lineg,in qua parte pauciores fuerint, eiuslinex ad alteram pae
tem traducende funthocmodo. Continuentur inrectum fingularum ductarum,
quibus in altera parte xquales ducende funt, perpendiculares ad fuarum ipfarum
longitudinem tiltra centrum: deinde ab extremitatibus harum,tanquamrectarum
datarum.per 11 primi,ad angulosrectoslinez, ex utraqs parte ufg ad circiiferens.
tiam continuatz excitentur, Et quoniam hz fingule, rectisin priori parte ductis,
ex definitione Retarum in circulo aqualiterd centro diftantium , xquales funt,
qua fue, aquali nunc uel gqualibus pro ¢qualibus ufurpatis; demonftratio ut
premulla eft abfoluyatur, '
FPOTAZIE
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- L PPOTAZIZ 15
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PROPOSITIO XvVL
Quze 3 diametri circuli extremitace ad angulos reos ducitur, extra
fpfum circulum cadet. Etinlocum,inter ipfam retam lineam & circum
ferentiam , altera re®anon cadet, Etfemicirculiquidem angulus, ornni
ncuto reilineo angulo amplior eft:Reliquus autem,anguftior,

Defcribatur circulus,ducaturin eo etiam diameter,dico primim,fi que linea ab
alterutra diametri extremitate ad reCtos.excitetur angulos:extra circulum eam ca-
dere oportere,neqg ex mgu]o,fub ipfa & circiiferentia comprehen{o,aliam re@am

' educi pofle. Angulum pratereafemicirculi, quifub
diametro & circumferentia continetur,omnium ace
torum rectilineorum maxim: qui uero fub circum.
ferentia & ad reCtos excitata, omnium acutorum m#
nimum effe. Habet hacpropofitio quatuor partes,
que ordine fic demonftrari poffunt.In ipfam circumt
ferentiam, cum ficlatitudinis expers omnis linea, ad
rectos excitata cadere non poteft, cadetergo intra
uel extraipfam circumferentiam. Quod fiintra cade
re {umptit fuerit, mox, fi poffibile fit, ea ducta, & ad
circumferentiam ufqs continuata, claufo item trian.
gulo,extremitate huius ad reGtos ducizealtera,recta quadam linea cum centro co.
pulata. Et quoniam triangulum quod fic defcribitur ex definitione circuli,ifofcelis
eft:duoigitur ipfius anguli quos ad bafim habet,inter fe 2quales erunt.Quia uerd
unus eori eft reGtus,ratione ducta ad reCtos angulos linez : & alter ficreGus erit,
quod eft contra propofition€ in primo 17, qua dicit, Omnis trianguli duos angu.
los,quomodocung fumptos,duobusrectisminores effe. Vel contra corolfarium

ropofitionisin primo 3z, quod quidem dicit, Omnis trfanguli non duos tantim,
ed tres efusinternos angulos, duobus rectis xqualeseffe. Ab extremitate igitur
, | _ diametri ad angulosre
o . . Ctos du@ta linea, intra
"4,y Circulumnon cadet. Bt
N+~ quianeq in ipfam etid
crcumferentiam, utdi.
um eft : extra circu,
{um ergo,utuult propo
fitio, eacadet,id quod
, , primo eérat demonftran
) N ' dum. Quod uverd intex
: = du@tam & circumferen

tiam cadere nullaalia poffit,impediuntpropofitio ih primo 19, atep deinde circuld
definitio.Alia enim quadam interpofita,{iad ipfam deinde a centro, per 12 primi,
endicularis ducatur, cumrectusin triangulo angulus utrogp reliquo amplior
Et,cx pro Eoﬁn‘one etiam 19 primi,ampliori angulolongius latus fubtfrxdamr:ﬁzo
&im exdefinitione circuli,zquali tamen pro zquali linea fumpta, partialem fua to.
tali linealongiorem effe,inferri poteft: quod eft impoffibile.Patetitag id ‘l"c“’gge:
o
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cundd demonftrandumi erat.Et quia hoc nunc conftat: angulum igitur ill&, quemi’

diameter & circumférenitia contiient,omnium acutorum recilineorum maximii:
reliquum deinde, fub circaferentia & ad retos angulos excitata comp'rehenﬁ'xm
minimum efle, fequi neceffe eft, cum alidsfiftatueretur unus angulus illo maior,
alius deinde hocreliguo minor:exloco intér circumferentiam atqs ad rectos angu
los ductam, cotra fecundam partem huius,alia reta educi poflet. Hocautem cum

demonftratum fiteffeimpoflibile : quodigitur tertio & quartd propofiti eft , jam
demontfttatum erit. Conlgat itaq tota propofitio,quod erat demonftrandum.

KFOPIZMA,
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COROLLARIV M, ~
Exhocfané manife@tum e, Quidd a diametri circuli extrémitatead
rectos angulos dua :ipfum circulum tangat. Etquod rétalineacircu.
lum inuno tantum puncto tangat.

Ez it Quoniam reGamlineam, duobusin ciruli circumferentia punctis
comprehenfam, intraipfum cadere, ex 2 propofitione huius oftenfum eft. quod
admonuiffe oportuit.

._ | RPOTAEIZ Iz '
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PROPOSITIO  XVIIL .
A dato pun&o,dato circulo, contingentem re&tam lineam ducere,

Sit punctum datum, circulus item datus, atq propofitit, 4 punco ad circulum
contingentem rectam lineam ducere. Ipfum igitur pun&um cum centro circuli,
(quod quidem femper,ubi ignotum id fuerit, ex propofitione prima huius inuend
rilicet)per poftulatum primum, recta quadam linea coniungatur,attp ubi hac re.
Qadrculum fecuerit,inde per 11 primiad angulos r¢@oslinea excitetur. Porrd hac
¢ademrecta, qua cum piictum
datum & centri circuli fun&ta
funt,loco femidiametri fumpta
exdati circuli cétrd alius defcri
batur circulus, atqp ubiisad re-

hocpuncto alidad centrumre
¢talinea ducatur,d cuius inter.
fectione tandem cum dirculo
dato, poftquamlinea recta ad
datum punGum duQafuerit,
cum hacrecta eafit que maxi.
sne petitur propofitioni fatisfa
Gum erit,id quod hocmodo
demdftrabitur. Quonii enim
hacpraparatione duo triangu
fa defcriptafunt, quorum dup
lateraunius dyobus lateribus triangulialteriys,ex definicione circuli,bis ufurpu:ht;,"

Ctosangulos duétam fecat, ex:

B T Y |
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* zzqualia funt,angulum etiam interqualia latera,angulo equalem habent, cum ui-
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dclicetille fit,qui ad centrum ponitur,bis fumptus:ex propofitioné igitur 4 primi,
& reliquum tertium latus reliquo tertio lateri : anguli infuperreliquiangulis reli
quis:actotum triangulum toti triangulo quale erit. Quiaautem unus angulus ex
reliquisin triangulo uno, is nimird quem ad rectos ducta, & una dati circuli femi.
diameter comprehendunt,eft reCtus: & in altero qui hitic, propter xqualitaté fub.

‘tenfarum, eft 2qualis, lineaitemad rectos ductam fecante, & alcera dati circuli
femidiametro includitur.reus angulus erit. Hocigitur cumita it fecans haec,ut
diximus,ex priore parte corollarij propofitionis 16 huius,circulum datum tange-
redicitur. Et quia hacfecans a puncto dato etiam cgreditur: factum igitur quod
maxime uolebat propofitio. A dato fcilicet puncto,dato circulo contingens recta
linea du®a eft. quod fieri oportuit.

' FPOTAZIZ  IH s
Exp wiwhe i@dafuri 71s e&ﬂéaz’&w& & ¥ wiv f &N o &ple cTu:i(o‘bxﬂrj 78,
sWhda: i Whodlybesom gl @~ tser TN Tl &ﬂouwlw.
PROPOSITIO: XVill, :

. Si circulum tetigerit reCta quadam linea, a centro uer in conta-
&Gum duda fueric rea quadam lineaalia: ducta, in contingente per..
pendicularis erit. :

- Defcribatur circulus,eum etiam tangens rectalineaducatur: dicoigitur,{id cen
tro ad pun&um contactusrectaquedamlinea ducta fuerit,quod hac rectaad con
tingentem it perpendicularis. Si uero non,ducatur per propofitionem 12 primi,a
centroad ipfam coritingentem recta perpendicularisalia. Et quoniam perpendis

v ' cularis hac,propter zqualem & erectum fitum,
angulos cum contingente i¢efis , quales inter
fe facit, undefic uterqg corum, ex quadam defi-
nitione,reCtus eft:ratione recti huius;qui nimiri
eftinariangulo,uterqs exreliquis eiufdem trian.
guliangulis,re&o angulo minor erit. Quia verd

amplioriangulo omnis trianguli,ex propofitio- .

- ne g primi,Jongfus latus fubtenditur:ex defini.

tioneigitur circuli, zqualitamen pro 2quali li.

neafumpta,partialis linea fua totalilongior erit,

cum tamen contra Totalis, ex cdmuni quadam
noticia, lineafua partialilongior efle debeat. Quareprxter contactum d centroin

contingztem ducta,adiplam perpendicularis non erit. Opoiws &i &dfoully 3135 &M

xis wh'w i & reliqua.Simili quogp ratione oftenditur,quod nulla etiamalia, pree-

ter eam qua d centro ad contactum tendit, ad contingentem perpendicularis effe
poflit. Quarehxcipfa que d centroad contactum duciturrectalinea,in cStingen
tem perpendicularis erit. Siigitur circulum tetigeritrecta quadamlinea; 4 centro
werd in contadtum ducta fueritreta quedanmi linea alia:ducta,in contingente pers

p endicularis crit. quod demonftrafle oportuit.

T  PRPOTAZIY ie. 4 '
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SR PROPOSITIO XIX. '

" Sicirculum tetigerit recta quadam linea, contactu uerdipfitangent
ad angulosrectos re@alineaducafueritieritin ducta centrum circuli, -

- Aa Defcribatur

)
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Defcribatur circulus,eum etiam tangenslinea rea ducatur:dico,fi d contactu,
tanquar a pun®oin coritingente dato,per 11 primi, ad re¢tosanguloslinea pex
circulum duéta fuerit,in ea centrum circuli efle.
Quod finon, erit id neceffarid extra eam ali-
bi. Eoigituralibi conftituto atg {ignato, inde
etiam reCta quadam linea ad punctum conta-
Gus duta,cum hze, per premiflam 18, adcon
tingentem perpendicularis exiftat: angulus mi
nor maiori, uel partialis fuo totali, ex definitio-
ne, qua omnes rectos zquales inter fe efleintel
ligitur, 2qualis erit: quod eft impoffibile. Pun-
Gum igitur extra perpendicularem alibi confti
tutum, centrum circuli non erit:inipfa ergo con

, / tingentis per circulum ducta perpendiculariid
éffenecelle eft.Si circulumfgitur recta qugdam linea tetigerit,a contacty uero &c.
quod demontftrafle oportuit.

PPOTAZIZ K
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"PROPOSITIO X X.

Incirculo, quiad centrum angulus , duplus eft cius quiad circumfe-
rentiam , quando eandem circumferentiam bafim habuerintipfi anguli.

Defcribatur circulus , in eo etiam duo ponanturanguli, unus quidem ad cens
trum , alteruero ad circumferentiam, fic utambos unus & idem circumferentize
arcus fubtendar:dico, ad centrum pofitum angulum, duplum effe eius, qui ad cir-
cumferentiam ponitur. Huius propofitionis figuratio quia tripliciter wariari po-
teft, triplici etiam demontftratione hic opus erit. Aut enim ad centrii anguli alter
latus anguliin cicciiferentia alteri lateri coniungetur,aut non. Siprimum, cum ex

definitione cireuli 3 centroad circamferentiam exeunges linez, intet fe xquiales
fint,unde fic triangulum ifofcgles appareat.quianguli, ex priore parte propefitic -
nis ¢ primi,{unt inter fe zquales, hifimul fumpti,ad utrungs equalium dupli erune.
Sed quia his fimul , ut duobus internis & oppofitis trianguli angulis , 2qualis eft,
ex propofitionie 32 primi,angulus ad centrum pofitus, ut eiufderh trianguli angur-
lus externus:& ad utrun xqualium idem externus, ad centrum pofitus angulus
duplus erit,quod oftendiffe oportuit. Sed efto iam quédnd coniunganturlatera:
quia uero tumaccidit , quod unum latus unius, latus onik alterius angulifecet, aut
nonfeces,Sifecet, diametro abangulo quieft ad circumfarentiam per centrum du

" Gaycuns
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Qa, cum tam totalis quam etiam partialis ad centrum externus trianguli angulus,
er eafdé propofitiones primi bis ufurpatas, fuo interno oppofito angulo duplus
t,partialibus ab ipfis totalibus fubtractis, cum hi & illi eodem modo fefe habeat:
& refiduianguli,unus ad alterum,circa centrum qui-
dem ad eum qui eft ad circumferentiam duplus erit,
Quod fi uni unius, unumlatus alterius angulinon
fecet,ducatur abangulo qui eftad circumferentiam,
perangulumad centrum reta quazdamlinea,& de-
monftratio (partialibus tamen utriufqs anguli{imul
fumptis Jut modo fuccedet,angulum fcilicetad cen-
trum eius, qui eft ad circumferentiam , duplum effe.
An%ulus igitur quiad centrum in circulo ponitur,
duplus eft eius gui ad circumferentiam, qualitercun
quefané hi,modo una & eadem circumferentia fub.
tenduntur, deferipti fuerint.quod demonftrafle oportuit.

_ NPOTAZIZ KA.
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PROPOSITIO XXI.
In circulo,quiin ecodem fegmento funt anguli,zequales inter fe funt,

Defcribatur circulus, in eo etiam aliquot fu.

peruno & eodem fegmento anguli: dico,illosan

los inter fe xquales efle. Quod quidem, dudiis

. afegmenti terminis ad centrum duabus reciis li.

neis, per precedentem 20 & communemiliam

noticiam, Quz efufdem dimidia,2qualfainterfe
fuat,manifeftum fiet,

_ PPOTAZIZ KB, : .
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PROPOSITIO XXIL -

Quadrilaterorum in circulis anguli; quiex oppofito, duobus rectis
funt xequales. | . |

Defcribatur cisculus, in ¢o étfam quadrilaterum qualecungg, 2qualiumuelin.

. equalium laterum: dico,angulos quofg oppofl

tos duobusredis gqualeseflfe. Ducanturin qua

dtilatero due diametri Et quoniam omnis trian

guh' tres anguliinteriores, ex corollaric propo.

itionis 32 primi,ducbus réQis equalesfunt.Et -

rurfus, quoniam etiam xquales inter fe funt, ex

prztml;’ a 11, quiin eodem fegmento funtan.

li, eo quod prius dicitur, femel: altero uero,

yis ufurpato,bis infuper angulo pro gquali alio

fumpto: quantum ad duos oppofitos inqua. |

) grilatero angulos ratione oppofitionis unius,

propofitioni fatisfactum erit. Portd eod ordine,demontiratione pro alijs duobus

- Aa 3 * oppofitig
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oppofitis in quadrilatero angulis inftituta,quod & illi duobus rectisangulis xqua

.

les fint, manitefte patebit. Quadrilaterorum igitur in circulis anguli, qui ex op po.
ito, duobus rectis funtxquales. quod demonftraffe oportuit. o

PPOTAZIE K.
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PROPOSITIO XXIII.

Super eadem retalinea,duz fectiones circulorum fimiles & inxqua,
les,non conftituentur ad ealdem partes.
* Delfcribatur circuli fe@io:dico,quod fuper eius rectaimpoflibile fit, aliam, de-
{eriptee fimilem & inzqualem,ad eandem ctiam partem, pofle cOftitui (eCtionem.
Qudd fiuideatur hoc pofle fieri, conftituatur fané fuper hac rectalinea fetioalia,
' ut quee pofitz {imilis{it & inzqualis,ad
illam eandem ctiam partem , & extenda.

., tur, per primum poftulatum primi,recta
quaxdam linea, ab unareiz extremitate
TS . perarcusutriuls fectionis tranficns , atqg”

ubi hac fectionun arcus fecuerit, inde
etiam , per poftulatum ciufdem primife.
cundum,rcétzlineg ad alteramre&z ex.
tremitatem ducantur. Etquoniam fetio
nes funt,ex hypothefiaduerfarij, inequa
les,atqp etiam fimiles, cum {imilitudo fe-
Ctionit circuliab xqualitace angulorum,
quos illz fectiones fufcipiunt,definiatur:anguliilli quos fecundd gucta cum pri.
mainfectione comprehendunt, externus & internus oppofitus unius trianguli,
inter fe cquales erunt.Sed quia non funt,ut quidem hocpropofitio in primo 16 te-
ftatur , neqp fectiones etiam, ut ponitur , inter fe inzequales & {imiles erunt. Super
eadem igiturre®a linea, duz fe@iones circulorum fimiles & inzquales, non con.
ftituencur ad eafdem partes.quod demontfiraffe oportuit.

APPENDIX, -
. _ Poteft etiam figura huius propofitio.
ot * ‘e, nis defcribi, ut fuper fectionibus conftin
K : ; e, tutorum angulorum uterqp fua propria’
. Tatera habeat, utd latera unius ab alte-
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fiad hunc modi figura deftripta fuerit,.
tum quia angulus intetioris angulo fe-

. Qtionis exteriortis, per propofitionem 2«
primi, maioreft, defcriptiigiturarcus fi-
miles non erunt,id quod eﬁ‘ conta pro-
fitionis hypothefim.

Item licet utercp angulorum fua propria latera
habeat, accidit tamen aliquando, utunumlatus.
unius,unum alterius fectionis latus fecet. Quod fi
{ic,tum propter demonftrationem faciliorem ,ab
interfeGtionearcus interioris,, & lateris unius an-
guli feGtionis exterioris aliaad extremitatemre.
&elinearectaducendaeft. Et quoniamin eodem
fegmento anguli, ex propofitione 25 higius,inver

~ fefunt
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 L1BER TBRTIVS. . 1,
fe fimt 2quales,cumunus.eorum alio quodam alterius fegmentiangulo, ut exter.
nus fuo interno, ex propofitione 16 primi, maior fic: 8alter, propter zqualita.
tem,eodem maior erit:non &quales igitur anguli,nec etid fimilesfectiones,quod
«ft conrahypothefim. Super eadem igitur reCtalinea, duz fectiones circulorum
fimiles & inxquales, nd conftituétur, ad eald partes. quod demofitrari oportui,

| FPOTAXIZ KA. |
h [ - »
Tatwilrwp wiady suoia 7 uhpa i RUkAwp,ioe kMiAsis Sotp,
- PROPOSITIO X XIIL

Super equalibus retislineis fimiles circulorum feGiones s®quales
tater fe funt, '

*" Sintduzuel pluresrécta linex 2quales, fupet fjsetiam fimiles circulorum fe.
| . , ctiones cOftitutz : dico,
illas feCtiones inter fe ¢-
quales efle, Eft huigg

y | propofitionis demon .
ftratio praxcedens 23. Nam congruente wel fuperpofita una fetionealteri, cym

earum rectx, ex hypothefi, fint inter fe zquales, una extremitate unius fupes
wmna fectionis alterius pofita, & in alteram huiusaltera extremitas illfus coincidet
quare fic & arcus fecionum coincidere oportet. alids fequeretur, Similes & {nze.
quales circulorum fectiones fuper una & eadem
recta defcribi pofle, quod eft contra propofitio.
nem priecedentem. Coin¢idunt ergo,ac propte-
rea zquales etiamnter fe, ex communi quadam .
noticia,qué in primo his uerbis expofita eft,Que
congruunt, & reliqua. '
DEMONSTRATIO AL1A,

Superponatur unafecio alteri,itautunius extremitas una fuper aherius fetio,

.-.ocunl‘.
a

nis unam extremitatem ac recta fuperrectam collocetur. Et quoniam ¢quales funt
ipfx reQac:altera extremitas unius cumaltera alterius fectionis extremitate coinci
- det:atgg hinclinealinez congruit. Quod fifectio
feGioni cOgruat: eas inter fe xquales effe,utuuls.
propofitio,ex noticia quadam commumi conclu
diear, Siigitur &cz. Efto autem quod non con-
gtuant fectiones bafibus congruentibus,fed difs.
ferant,atqpin diuerfaloca cadant, Quoniam emim circulus, ut uult propofitioss
huius, in pluribus punctis quim duobus circulum alium non fegat, cum hicin tri-
bus pundtis fiat circulorum fectio , propofitioni citata contrarium fieri apparet,
quod non conceditur.Quare congruente linea flne’x,no poteft non fectioni quo.
quefe@io congruere. Super zqualibusigitur rectis fimiles circulorum fectiones
conftitutz: & iplx fetionesinter fe zquales erunt. quod demonfirafle oportuit,

: E FPOTAZIE  KE, ‘ _
- Kéahe 7ubual©- Miivés wﬁpmm;fd-lm'-z"-udump Pt Y L TR
"‘K . MM - ’ Aa 3 PROPOSITIO

eBothap,
AN *ea,
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.
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, PROPOSITIO XXV,
. Circulife&ionedata,delcribere circulum cuius eft feio.

Sitfectio circuli data, atqg propofitum, circulum eius defcribere,hoc eft,fedtios
nem hanc,ut circulus tandé {ic,perficere & complere, Diuidatur igitur recta, fuper
quam eft conftitutafectio,per propofitionem 1o primi,bifariam,atq d puncto di-
uifionis huius ad angulos rectos linea excite,
tur, ad arcum ufque , & ultra etiamlineamre.

, quantum nimirum neceflarium fuerie,
eam prolongando. Erit autem in eaadrecios
ductalinea, utteftatur corollarium propofitio
nis prima huius,centrum circuli. Ductaigitus
abhui :s#Re¢dpIus ductae & arcusinterfectio-
neadargulum feGtionis alterutrum reclaqua

: damlinea, {i ad hanc anguli inter fe zquales
fint,ubi hac eadem nes¢ 33ds duCtarectamarcusfecat, ibi centrum circuli:ipfam
vero fe@ionem, Semicirculum effe pronuncies.Eoigitur ex hoc puncio circiniof-
ficio cdmpleto,nona propofitione huius adiuuante,propofitionifatisfattum erit.
Quod fidictianguli fuerintinter feinxquales, angulo eiquifubrectahac,arqg ea
fuperqua eft conftituta fectio,cOprehenditur;per 23 primi,utalteriangulo xqua.

710 £

lis fiat, rectz cuiufdam lineze duCtu fuccurrendum erit. Quo fa@o, ubihzcadre.
Gos du@am tetigerit centrum circuli ibi efle proniiciabis. id quod ficdemonftra-
ri poteft. Ducatur exhoc punctoadalteri arcus extremitatére®a quedam linca,
Etquoniam hzc,& alix duz,quz ex hoc eodem punctoad circumferentiam con-
currunt re@zxlinex, ex propolitionibus 6 & 4 primi zqualesinter fefunc: qudd
tandem id pun@tum, de quo iam agitur, eius, cuius eft daca fectio, circuli centrum
fic,ex propofitione ¢ huius manifeftum erit.Eo igitur nunc fecundum unius xqua
tium linearum interuallum, per 3 poftulatum primi, inde defcripto, cum perreli.
quarum etiam xqualium extremirares tranfeat,propofito fatisfactum ent. Circu.
liigitur fectioni darze,circulus ipfe delcriptus atqp copletus eft:quod fieri oportuie,
EST ET ALIA HVIVS PROPOSITIONIS DEMONSTRATIO.

In data fetione,cuius circulus compleri debet,ducantur duz reCizlinex. Vel,
utfis operatio certior. Sumantur triain fectione puncta,utcungy: hxc duabusre-

N e

Qslineis copulentur,& erunt,ut fupra,duxinfe®ionereQe linea ducta. Harum

aunc




S

_ LIBER TERTILVS, _ »
tiuncutralp bifariam diuifa, d pun&o diuifionis utriufgp ad angulosredtoslinea,
per propotitionem u primi excitetur,ubi tandem ha dux adrectos ducig fefemu
tuo fecant,ibi per corollarium primz huius, bis ufurpatum, circuli,quifection€ da.
tam fua deferiptione comprehendit, centrum effe prenunciabitur.

Quodfiad reGos ductzfefe mutuo non fecuerint, id quéd aliquando , ubiin
tirculo ductx reGtaelinez parallele funt,accidere poterit,quia tum ad rectos ducte

coincidunt, atq; fimul una re®alinea (unt, ea bifariam dinidenda, per punctum
deinde hog,centrum qualiti circuli exprimendum erit,

AN

APPENDIX, _ '
Vuntur hae propofitione, qui centr trium punctorum, cuth opus flt, quieres
re.hoc eft circulum,per data tria punc¥a tranfeuntem,defcribere folent. Nam cum
circulus perdata pun&a tranfire debeat, fectionem quandam circuli per pun®ta
dana occulté ductam fib imaginantur.Quéd deinde ex tribus illis punctis (uno ta

’

menbis rcpéﬂto)ﬁt:ﬁu'am ex tribus centris, officio circind , uftra thedietatem fpa.
cij,per quod arcus defcribi debet,femper extenfi, quatuor circulorum arcus defcrd
bant, ita ut femper bini & bini fefe mutuo fecent;, per puncia tandem :'mrrfe&::o,
nuum duas rectas uerfiis unam & eanden partem ducac,nihil certe aliud eft, quim
di&a pun@a duabus redtis coniungere,d mediadeinde harum , ad angulos rectos
lineas excitare,ld quod cuilibet,propofition 1« primi altius intuenti,perfpicuum
erit. At huius hoeloco LeGorem admonereuoluimus,

SEQVITYR HVIVS rnAErAﬂoms PRO CEN.
tro trium punctorum inueniendo figura
geometricaalia,

RPOTAZIX®
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PROPOSITIO XXVIL

Inzqualibus circulis, quales anguli in xqualibus circuferentijs fub.. -
tenduntur,fiue ad centra.feu ad circumnferentias dedu&ifuerine,

Defcribantur ¢quales circuli,quod nimirum una circini expan{ione fieri debet,

infjs etiam, tam ad centra quam ad ipfas circumferentias, xquales anguli,inuno

quidem primo ad placitiillis defcriptis.in altero uero uelalijs, {i plures quam duo

airculi fuerint,uno cuiufg angulilatére ducto.per propofitionem in primo 13 de.

fcribendi fune:dico igitur, quod llianguli,tam ad centra quam ad circumferentias

pofiti, fubtenfos arcus 2quales habeant. Quonia enimangulus ad centrum unius

eltzqualis,ex hypothefi,angulo,fimiliter ad centrum pofito, circuli alterius, 8 rur
fus quoniam d centris ad circumferentias lincxreCta ducia, propter quales ex

| & ’;‘>
hypothefi circulos,inter (e 2quales funt,in ﬁnguh’; tertiolatere ducto: & hxc ter.
tialatera




LIBER TRRTIVS, . 33
tialatera per propofitionem 4 primi,circumferenti¢ deindewel circulorum fectio
ncs,progterea quddangulos, ex hypotheli, intér fe zquales fufcipiant, per defini.
tionem {imilium feGionum, & propofitionem 24 huius, interfexquales erunt.
Suberaclis igitur nunc aequalibus arcubus ab ;equahbirs circulis,cum & refidui ar.
cus, a quibus feilicet 22quales in 2qualibus circulis angulifubtenduntur, ex com.
muni quadam noticia inter fe ®quales fint, propofitioni fatisfaum erit. Aequa=
lesigitur anguli in 2qualibus circulis,ab 2qualibus circumferentijs fubtenduntur,
fiue ad centra,feuad circumferentias deductifuerint. quod demontftrafle oportuir,

- . TUPOTAZIE Kz, o
Eyrpic iovie xturgte, ai G\ iowp mé0p6damp Belundinr Yewvic, Gec kMo
A Saip, Wi e s mie wyrrguss, o T 7os Tois WRUPEQirs wot
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. - PROPOSITIO XXVIL
In zequalibus circulis,qui fuper 22quales circumferentias deducuncur
anguli, 2quales inter fe funt, iuead centra, feu ad circumferentias de-
dudlifuerint. |
. Defcribantur equales circuli,ponantur etiam in ijs fuper 2quales circumferen.
tias anguli: dico igitur,quod illi anguli,tam ad centra quaim ad circumferentias po’
fiti, inter fe xqualesfint. Quoniam enim quiad centra ponuntur anguli, funtaut

interfezqualesautnon. Sizquales: 8 quiad circumferentias porumturanguli,
am hi,ex propofitione 2¢ huius,fintad centrum pofitis dimidia, inter fezequales
erunt,quod eft propofitum. Quod fi fuerint irizquales, fuccurratur uni ex his, per
a3 primi,fiue maiori fiue minori angulo,utalteri zqualis fiat,quofacto,& illorum
Zqualivm angulorum circumferentz uel arcus fubtendentes; per premiffam, ins

ter e 2quales erunt, Sed quiaunifiorum aequalisetiam eft, gkypotheﬁ am
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anguli fubtefidens. perhancigitur communem noticiam, Quz eidem funt xqua,
lia & reli. infertur tandem , partialem totali fubtendenti circumferentiz 2qualem
efle,quod eft impoflibile. Inzquales igitur non funt ad centrum pofitf anguli, fed
aequales.Et quia zquales:etiam ad circumferentias pofiti cum fint horum dimidijs
utdictum eft,interfe xquales erunt. Aequales igitur circumferentiz uel arcus , ity
aequalibus circulis,zquales angulos fubtendunt,{ive ad cenuwum, five ad circumfe
xentias pofitifuerine, quod demonttrafle oportuit, '
.o NPOTAZIT KR -
. Epmoig lrois winirong o iGee subéices irees mupbpeiaes & peugFon,vlow pulls o1t
Sover 1ii si¢ove,tlow It arrlove 7 Aderlons, ,
" PROPOSITIO XXvVvILy, ,
Inxqualibus circulis,2quales recta lineg, xquales circumferentias au
erunt,maiorem quidem maiori,minorem uerdminori,

" Deferibantur 2equales circuliin ijs etiam quales rectz ducantur : dico igi
perillasrectas xquales etiam in circulis auferri circumferentias , maiorem fcilicee
maiori, & minorem circumferentiz minori. Nam du@is ab extremitatibusre@a.
rum ad centrarectis lineis, c@ circuli ex hypothefi fintinter fexquales, & ha recix

( '-
SN
\/\/\ <—

ductz ex definitione zqualium circulorum, inter fe 2 quales crunt. Quare & angu
liad centrum pofiti per propofitionem s primi,zequales, atq infuper arcus uel cir-
;umfcrentiz,ql\xz hos quales angulos fubtendunt,per 26 huius,zrquales,quod
eftunum.Porrc quia cirguli ex hypothefi funt quales,ab his igitur {i xquales cir.
sumferentiz abla? fuerint,& que relinquuntur circumferentic,ex communi quas
dam noricia,inter fe 2quales erunt.In circulis igitur zqualibus,xqualesreciglineg

&quales circumferentias auferunt,maiorem quidem maiori,minorem uerd minos
ti.quod demonftrafle oportuit. ] o

"RMPOTAZIZ . KO, .
~ ¥ 1) " ~ -
Epryicisoic RURADIS, "m0 TRt ks TRUPEQuias i: sildih Naoriveorp,
PROPOSITIO XXX,

In xqualibus circulis, fub wqualibus circumferentijs aquales reéiae

fnex fubtenduntur,

Vtpracedens 28, peraqualesre@asin equalibus circulis ducias, zquales cie
cumferentias auferriafferit:fic quocp hrc ui(‘egma nonz, ubi in 2qualibus circalis
Fer lineas quafdam retas, 2quales circliferentig ablata fuerint, illas re@as xqua.
es efle mfert.‘Def.cnbanwri itur xquales circuli, in fjs etiam xquales fumantug
mcumf«cng: dicq igitur, & illarym zqualium circumferentiarum reQze fube
AR ST ' o © senias

-
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tenfe inter fezquales fint. Ducantur ab extremitatibas fubtenfarum ad centrare-
Qalinex. Et quoniam hxreta duciz, propter aqualitatem circulorum ex hy.

pothefi, ex definitione primahuius, inter fe xqualesfunt, anguliinfirper ad cen.
tra,{ub illis qualibus du@is comprehenti ex 27 huius,2quales:& lineg his xqua.
libusangulis fubten(z, quz etiam fub circumferentijs 2qualibus fubtenduntur,
per propofitionem 4 primi, inter fe 2quales erunt. In circulis igitur equalibus,

fub xequalibus circumferentijs 2quales rect linex fubtenduntur, quod demon-
firafle oportuit,

. FPOTAZIE, A,
T Jobeiomy mu¢spany , dixa Teuvep.
PROPOSITIO X X X.

Datam circumferentiam,bifariam fecare.

Sit circumferentia data, atcg propofitum eam bifariam fecare. Datae igitur cir-
cliferentix extremitates recta quadam linea coniungantur, hac deinde rectabifa-
riam diuifa , 4 puncto diuifionis 3d rectos angulos linea uerfus circumferentiam
excitetur; X erit hxc,ipfa quz circumferentiam bifariam fecabit, quod ficdemon.

AN

ftratur. Ducanturd feGionis puncto in circumferentia ad eius extremitates duz
rectelinee. Erquonia hae duz reCte,ex propofitione 4 primi,inter fe gqualesfunt,
& rurfus quoniam in circulis equalibus zquales rectzlinez, per propofitionem
¢ 8 huius,circumferentias aquales auferunt, maiorem maiori,& minoremminori: -
cum quod de circulis zqualibus,, illud ipfum etiam de uno & eodem dici poflc &
uerum efle cofter, demonttratio abfoluta erit, Dataigitur circumferentia bifariam
diuifa eft.quod feciffe oportuit.

"IPOTAZIZ AA.
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PROPOSITIO XXXI.,

. In circulo, angulus quiin femicirculo eft:rectus eft,qui uerd in maiord
fegmento:minor recto, quiauteminminori fegmento: maior eftrecto.
Etinfuper ,angulus maioris {egmeticrecto quidem maior, minoris uero
fegmentiangulus:minoreftrecto. ‘

Habet hac propofitio quinep partes,puta quodin femicirculo angulus: retus
fit,in maiori fegmento quam eft femicirculus:minor re¢to,inminori autem:maior
recto. Pratereafegmentorum angulos, femicirculo quidem maioris:re¢tomino-
yem, quod uero e(%ragmcnnnn femicirculo minus: eius angulum re¢to maiorem
effe oporteat. Hzc niic fingula ordinefic demdftrari poffunt. Defcribatur circulus

cum {ua diametro , ducitur etiam d diametri extremitatibus ad pun&umaliquod,
in circumferentia ubiuis fumptum,duzrecte li-

_~— mneg:dico, has duasretasangulum rectum con

| P tinere. quod quidem, fialtera du®arum ulcra
-7 " drcumferentiam fecundum continuationem

: in reCtum eiecta,exhocipfoangulo deinde re-

\ = taquedamlinea ad centrum du@afuerit, fie

1 demontftrari poterit. Quoniam enim rotalis in

circulo trianguli unum latus ulterius produ.
¢tum eft: externus qui fic defanbiturangulus,
duob.internis oppofitis,ex propofitione 3: pri
mi gqualis erit. Sed quia his internis,ex defini.
tione circuli & priore parte propofitionis quin
te primi, bis ufurpatis, zqualis etiam eft angu.
fus, quem due in femicirculore@¢ lineg includunt:eidem igitur in femicircule an.
§ulo diQtus externus gqualis erit. quare,ex definitione 1 o primi, uter¢preCius, In

emicirculo igitur angulus,rectus eft.quod demonftrafie oportuit,

POTEST HOC IDEM ETIAM ALITER DEMONSTRARI
inhuncmodum,

Di&a abangulo in femicirculo ad centrum re@alinea, cem partialivm ans
gulorum uterque,uni totalis aianguliangulo,
ex definitione circuli & priore parte propefi.
tonis quintz primi, ficxqualis, atq bacrauo-
ne & communiillanoticia,Si ¢qualibus xqua

liaadijciantur, &c. idem totalis duobus in tri.
anguloreliquis xqualis: utrunque xqualivm,
refpeCtu totalis trianguli,ex corollario propo.
fitionis 32 primi,duorum reCiorum medieras,
atcp tandemutrunque per feunirc Go aqualis

erit,id quod demonftraffe oportuit,

AN emidifio 0 bl BF iy o fpmvhia yuviap,
Alia demonfiratio iftius quod in propofitione dicitur, Angu.
lum in femicirculo reGum effe,

_ Cum expropofitione 3 primi, Omnis trianguliuno latere ulterivs predr®o,
+ xtetnus angulus duobus internis oppofitis ¢qualis fit,cumép et ex pricre parte
( _ propofi.
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proFoﬁu'onls s primi,ifofcelit triangulor quiad bafim funt anguli interfe 2qua.
Les fint,hac & illa bis ufurpata:qui ad centrii fint anguli, utercy ad alterius triangu.
liangul,in circumferentia exiftentem,duplus erit. %ed quia ad centrum pofitian-
guli,ex propofitione 13 primi,duobus rectis funt zquales:eorum medietasigitur,
uteft in femicirculo angulus,duorumrectorum medietati,hoc eft unirecto, xqua.
tiseritt  Hinccolligitur |

‘ ROPIZMA. )
Ex dWpiry qowdddp, on ok roryivs & pin ywvia Rueipion 5° 384 X%,
- Awpugi ils ineivng (@sfis Tods adrrodis lohy g‘%‘ Ouep de ols ius yovic
Gw worp* debai Sorp, | |
COROLLARIVM,
Exhocfané manifeftum.Quando trianguli unus angulus duobus, re.
liquis {cilicet, 2equalis fuerit:illum reGtum efle, .
- Propteréa quod ille deinceps fe habens, eifdem duobus reliquis aqualisfit,
Quando autem deinceps fe habentes,anguli equalesfuerint:recti eruntambo.
Nunc quantumad fecundam ac tertiam propofitionis partem.

- Defcribatur circulus,ducatur in eo etiam reta quadam linea,non per centrum
tranfiens,puncto deinde in utriufque fegmenti circumferentia fumpto,ad utrunc
eorum duz ab extremitatibus ductze recta ducantur linex:dico igitur, eum angu.
lum qui eft in maiori fegmento,reto minorem:illum uerd qui eft infegmento mi.
nori, rectomaiorem efle. Ducatur in circulo diameter, quomodocung,ad huius

, /\p\

extremitates deinde ab angulo, qui quod talis {it qualis proponitur , demonftrari
debet,dux rete lineg,uel una tantum {i fuffeceric. Et quoniam angulus in femicir.
culo, per primam partem propofitionis huius, rectus eft, cumangulus qui eft in
maiori fegmento,fit recti anguli pars; contra uerd, anguli illius qui eft in minord
fegmento,ipfe angulusrectus pars:qui igitir in mafori fegmeto fuerit angulus,ut
pars,recto minor, inminori uerd,ut totum,teto angulo maior erit. Vel,probato
uno,quod aut in fegmento maiori angulus, recto mino {it: aut alter, recto maior,
it Omnis quadrilateri,in citculo defcripti,anguli ex oppofito, per propofitionem
22 huius,duobus {intre@is 2quales:ftatim tandem & alterum inferri poteft. Quar
t6 igitur iam,quéd in propofitione didtu'r,angulum maioris fegmenti,recto maio
rem:acultimo tandem,minoris fegmenti, recto minorem &le, fic demonftretur,
Defcripto circulo, in eo etiam prater centrum re®a quadam linea ducta:dico,&c.
Ducaturin circulo diameter fic,ut eius una extremitas uni ducta extremitati copu
letur,altera deinde ducta cumaltera extremitate diametrire@a quadamalia iun-
_, 3
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&: ,ubihzceademre@aultracircumferentiam cGrinuara fuerit, demonftratfonis
figura parata erit. Erquoniam maioris feg-
/ menti angulus, ut apparet, ¢o angulo qui
ex prima parte propofitionis huius,reCtus
* eft, maior exiftit, angulorum porrdinhac
figura deinceps fe habentiii utergp,ex corol
lario premiflo rectus eft: qui igitur maioris
fegmenti eft angulus, uttotum, recto ma-
ior: contrd,qui minoris,ut pars,, angulore~
¢to minor erit. In circulo igitur qui qui-
dem, & reliqua,quod demonftraflcopor-
tuit, .
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PROPOSITIO XX XII
Si citculum tetigerit recta quardam linea,d contactu uerd extendatur
quxdam re@alinea circulum fecans:anguli quos facitad contingentem,
xquales eruntijs, quialternatim in circuli fegmentis confiftunt, angulis,
Defcribatur ci‘rculus , gucantur etiam duz reCtzlinex, quarumuna circulum
tangat,altera uero 4 puncio contactus,per circulum tranfiens,eum fecet: & erit it
culus per fecantem quidem in duo fegmenta divifus. Statuatur nuncin utrog feg-
mento angulus,per binas & binasrectaslineas ductas. His itaque defcriptis: dico,
quod a fecante & contingente circulum uterqs comprehenfus angulus, ei, quiex
alcera parte in fegmento ponitur,zqualis{it. Poteft in defcriptione figure, uel quae
percirculum extenditur, uelilla qua in uno fegmento angulum conflituit reta
linea, uel neutra harum per centrum circuli tranfire. Quantum ad primum, Cum
infegmentis angulorum uterg, ex prima parte propofitionis 31, rectusfit,cum@s

- I

o

etiamiplafecansad tangentem, ex 1, fie pcrpmdiculaﬁs,at ucitauterq angulo,
rum qui fic Fiuqt,re&us:ﬂh’s mediantibus,per communem il?am non’cx’az,qéu oou;
nes rectianguli zquales inter fe funt, propofitioni tandem fatisfaGum exis. Quan-
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rumad fecundum, Cum triangulum appareat,cuius in femicitculo angulus ex pri.
ima parte propofitionis 3 huius,rectus eft.cumép etfam Omnis trianguli tres angu

JHinteriores,ex corollario propofitionis 32 primi, duobus rectis zquales fint: reli-
qui duo eiufdem triangulianguli ; unirecto zqualeserunt, Sed quia unus,reGtus
etiam eft ex 13 huius,angulus quem nimirum ex eadem parte contingens ac per
«<entrum tranfiens re®a linea comprehendunt: per hanc communem noticiam,
Quze uni funt qualia, & c.flli duo uni huic angulo xquales erunt:communiigitur
illo angl:glucm habent,ablato,quantum ad unum angulum iam propofitio con
fabit. Dereliquo tandem,cum tam quadrilaterorum in circulis anguli, qui ex op.
pofito funt,ex 2, huius , quim étiam qui d contingente & per centrum tranfeunte
secta linea cGprehenduntur,expropofitione 13 primi, duobus rectis @quales fint:
£x communi quadaim noticia , duo priores pofterioribus duobus angulis 2quales
erunt.ab a‘guahbus igitur his ,angulis quiiamdudum @qualesinter (e efle demon
firati func, fubtractis:& dealtero iam angulo,quod ille exaltera partein fegmento
pofito angulo aqualis fit,dubium amplius non erit. Quanrum ad tertium, ubi {cil{
' cetneutra reCtarum, neque circulum fe.
cans,neqp etiamilla qugin fegmentoan-
lum conftituit , per centrum circuli
tranfeat. Quod fi hoc modo figura defcrd
pta fuerit, cum d puncto contactus, per
11 primi,ipfi rangentiad rectosangulos
linea excitanda eft. Eritautem hac,cum
ex propofitione 1 9 huius,centrum circu -
li contineat,diameter circuli. Coniunga
tur porro diametri altera extremitas cif
extremitatefecitis, Et quiaangulus qui
fic defcribitur, eo quod in femicirculo
exiftat,reCtuseeft : reliqui duoin hoc tri-
angulo anguli,uni recto zquales erunt.
Sed quiaangulus etfam ad contadtum totalis ex lla parte,ratione ad retos angus
los excitate linez, eft rectus:idem totalis prioribus duobus aequalis erit. Subtracto
fgiturab illis qualibus angulo quodam illis communi, cum in omn{ circulo qui
in eodem fegmento funt anguli,inter fe zquales{int,de ¢o qui nimirum in illa par.
te fub tangente & fecapte comprehenditur angulo,quod ille ex altera parte infeg.
mento angulo zqualis fit,tandem conftabit. Dealtero nuncangulo nullum erit du
bium, quin &ipfe in altero fegméto angulo aqualis {it. Nam cum quadrilaterum
in circulo defcriptit,duos angulos oppofitos dubbusretis equaleshabeat, cums
infuper illi,qui a tangmtc%l fecante circulum comprehenduntur anguli, duo.
busrectiszqualesfint,per comunem illam noticiam,Eidem 2qualia & c.illisduo,
bus in quadrilatero angulis,quos fecans cum contingente facit,duoanguli z?ua'a
es erunt, Quiaafit unus,utiam oftenfum,eft uni equalis: & alter tandem, perfub.
-ractionem equalium ab aqualibus,, alteri angulo zqualis erit. Si circulum igin
.getigeritrecta quadam linea,a contaciu,&c.quod demontftrafle oportuit.
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PROPOSITIO  XXXIIL
" Super data re®talinea defcribere fetionem circuli, capientemanguw
Jum 2qualem dato angulo reilineo, Requit

-
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Requirit hac propofitio rectam lineam dataim,angulum item reg‘lﬂineum datum;
proponit auté,quomodo fuper datareciafeciio,qua dato rectilineo angulo equa
lem angulum capiat, defcribatur. Angulus datus poteft efle rectus,aut nonrectus.
Sirectus,data re&a bifariam dividenda,fuper ea deinde ex pundto diuifionis femi
circulus defcribendus eft, & fa®um erit propofitum : id qued ex prima parte pro-
p ofitionis 3i huius demonftrari poterit. ALITER. . Sitecius fucrit angu»
lus propofitus, conftituatur ad alterutram reciee data extremitatem,atqs ad iptam
rectam lineam,per 23 primi,angulus,datoangulo ¢qualis , reta deinde bifariam
diuifa,ex punéo hoc,fecundum alteram eius medieltatem-_defaib?tur dr;ulué. Et
' ‘ uoniam angulus quem applicata adreciam

Angulus datus,rectus. gatam conﬁitg:it, exqflilru('iulig, reCluseft:recie

dactz applicata circuli illum,ex corollario pro-
polfitionis s huius,tanget.Et quoniam etiam,
ut habet propofitio precedens,angulus quem
h¢ dugrecte comprehendunt, infegmentoan

\ gulo ex aduerfa parte eft equalis, illo igitur de
J :

ipto,cif ex cOmuni quada noticia,Eidem 2.
qualia,illa & inter fe 2qualia fint:derecto fame
angulo conftat propofitit. Quod fiangulus da
tus no fueritrectus,eritis major illo,aut minor.
utrum horum fuerit, ad reCtam datam & adal.

teram eius extremitatem, anguliis dato @qua.
. lis,per 23 primi,reQ cuiufdamline¢ ducu conflituatur. Recta deinde data bi.
fariam diuifa,tam ex hoc diuifionis punQo ipfi datx, quim etiam exmodd ufurpa
¢a datx extremitate ipfi ductg,ad angulos rectos linea excitetur: & erit communis

/

weprRy

\

Jharum ad re®os du®atum fe&io , centrm futuri circuli. quod in hune modum
demonftrabitur. Ducaturabhoc centro ad alteram datg extremitatem recta quae.
. dam linea.Et quoniam hac,ex ftructura & propofitione 4 primi,lineg ei, que ipfi
duct¢ ad reosangulos infiftit,equalis eft: circulus igitur ex ¢€uo pofito,adunius
zqualiuminterualfum,per 3 poftulatum primi,defcriptus, per terminum etiamall
terius zqualis tranfibit. Defcribatur ergo is, altera etiam femidiametro, illa nimi»
‘tum, quaabangulo, dato 2quali, ducia eft,in diametrum continuata, eiusin cir.
cumferentia extremitas cum altera data extremitate jungatur. Et quoniamhaxé
reta, qua cum data angulum dato z2qualem comprehendit, propterea quod ab
extremitate diametri ad reCtos angulos egrediatur, ex priore parte corollari) pros
pofitionis 16 huius, ipfum defcriptim circulum tangit, cum angulusfegmen
quod ex altera parte fuper data re&a deferiptum eff angnlo,ad comingentem:g“-
: toxq

s
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PROPOSITIO X XXILL
A" dato circulo fegmentumab{cindere, capiens ahgulum 2qualemda
to angulo rectilineo.
Sit circulus datus,angulus item reGilineus datus,atcp propoficum,2 circulo por |

tionem, quz capiat ingulum dato zqualem ,abfcindere. Ducaturprimo per 15,
huius, recta qugdam linea circulum tangens,d puncto deinde contatus, per 23

P1gv winjauidas

primi, aliare®a circulum fecans, quze cum tangente angulum dato zqualem fo.
ciat, ducatur, & propofitioni fatistactum erit, cum per hancipfam fecantem hy-
iufmodi fectio de circulo nuncfit abfciffa. Puncto igiturin circumferentia , huic
angulo oppofita, ubiuis fumpto, {iab eo dux retz linez ad extremitates cir.
culum fecantis du@ fuerint , quem ha[rectx angulum incluferint, dato re&ili-
neoangulo qualem efle,propofitio huius 32, 8 communisillanoticia, Quz ei.
dem funt 2qualia & reliqua,commonftrabunt. A’ dato igitur circulo fegmen
quod angulum dato rectilineo angulo zqualem capiat, abfciffum eft, quod fie.
ri oportuit.
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PROPOSITIO XXXV,

Siin circulo duz ret linez fefemutuo fecuerint : quod fub fe&io.
nibus unius comprehenditur retangulum, quum cft ¢, quod fub feg.
mentis alterius comprehenditur rectangulo,

Defcribatur circulus,in quo etiam duze retze linez, fefemutuo fecantes,ducan.
tur: dico, reangulum comprehenfum fub partibus unius, zqu.ale efle ei, quod
fub alterius re&e partibus continetur , retangulo. Re&arm('l:\ in circulo duta-

. c rum
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.rum fe@iofit, aut inipfo circuli centro, aut extra. Fiatigitur primd in circuli cems
o, Et quoniam qua ex centro ad circumferentiam egrediunturrei¢ line¢,exde-

AR,
N

'‘finitione circuli,intet fe xquales funt,cum fub xqualibuslineis, xqualiarectange.
1a contineri manifcftum {it: & quae fub fectionibus in circulo fecantium linearum
rectangula comprehenduntur, interfe 2qualia erunt. Quod fi extra centrum, in
circulo du@a fefe mutuo fecent,tum ad utramque fecantem ab ipfo circulicentro,
tanquama punctoin linea minime exiftente , per propofitionem 1 2 primi, per-
pendicularis linea ducenda, centrum deinde
cum fnterfectione fecantium communi, atq
alterutra utriufq fecantis extremitate, ribus
reCtis lineis coniungendum erit, & demon.
ftratio fic colligenda. Quoniam utrags fecan.
ium per fuam perpendicularemlineam, jam
quidem bifariam feu xqualiter, ex fecunda
parte propofitionis tertiz huius, diuifa eft,
cum prius per punctum interfectionis coms.
munis ingqualiter etiam difz fint, reGan-
gulorum f{ub inaxqualis fectionis portioni-
bus comprehenforum utrung, una cii qua-
drato pertionisintercepte, per propofitionem quintam feciidi bisufurparam(fune’
enim due {ccantes)quadrato medictatis a?ua]eerit,atcp communideinde, quod
{cilicet a perpendicularifecantis utriufcp defcribitur,quadrato adiccio:re¢iangulo
sum utrung; cum duobus quadratis,interceptae {cilicet portionisuno, & perpendi
~ cularis fuz altero,ducbus quadratis,que nimirum a dimidio linez & perpendicu.
lari defcribuntur,xquale erit. Quia uero in triangulis re®angulisid quod a latere
rectum angulum fubtendente defcribitur quadratum, reliquorum duorum late-
rum quadratis per penultimam propofitionem primi, zquale eft, hacipfa propofi
tione bis ufurpata : utrung reangulum cum quadrato linee,a centro ad interfe-
Gionemfecantium ducta, quadrato femidiametri ¢quale erit. Semidiametri avw.
temunius circuli, cum {intinter fe xquales, atque hinc etiam carundem quadrata
aqualia: ipfa infuper reCtangula cum fuis quadratis, uel cum quadrato eo quod
commune habent,inter fe ¢qualia crunt.lllo igitur communi iam ablato: & ipfa re-
<tangula fola,quz fub fecantium fegmentis comprchenduntur, inter feaqualia
erunt, Si in circulo igitur duz re@tae linez fefe mutuo fecuerint: qwod fub fetions-
bus unius comprehenditur rectangulum, xquum eft e, quod fub fegmentis alte,
rius comprehenditur re¢tangulo.quod demonftrafle oportuit,

APPENDIX,
Faciaautem eft mentio duarum perpendicularifi,trium deinde linearum aliar®,
qug pro huius prqpoﬁtionis ftruCtura ducedg¢ funt.Quod fiuerd , ratione quidem

duGtarum

—
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plures ducinon pofing,reliquis tame duéifs,demon.

fixatio utprius, non tamentam fxpefingularepetendo fuccedet, Huius aucem rei
exempla funs,utfequitur.
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PROPOSITIO XXXV

Si extra circulum fumatur aliquod pun&um, ab eo& in circulum ca.
dantduz re@= linez,quarum una quidem circulitfecet, alterauerd tan.
gat:erit quod fub totafecante, & exterius, inter punctum & conuexam
circumferentiam,fumpta comprehenditur , ei quod a tangente defcribi
tur quadrato,zquale. |

. Defcribatur circulus,ducantur etiam d punto, extra circulum fumpto, duz re-
&z lineg, una quidem circulum fecans, altera uero,per propofitionem 1 huius,
eum tangens:dico,rectangulum fub totafecante & eius externa portione compre
henfum,zquale effe quadrato contingentis, quod in huncmodum demonttrabi-

tur. Aut enim circulum fecans per centrum tranfierit,aut non. Si ranfierit,ducatur
a contauad centrum reta quaedain linea: Et quoniamlinea, ut eft diameter cir.

dratum, eis que 4 reliquis duobus trianguli lateribus

culiuel {fecantis re@a interna portio, bifariam
diuifa eft, eig alia quedam reta linea, exter.
na nimirum efufdem fecitis portio , inretum
adie&a eft: comprehenfum fub tota fecante &
externa portione rectangulum cum quadrato
medietads diuifz,quadrato eius, qua ex dimi.
diaatpadiecta conftituitur,linee, perpropofi
tionem ¢ fecundi,zqualeeft. Etquonia etiam
que ex dimidia & adiecta conftituitur linea,ei
in triangulo angulo, qui ex 1s huius rectus
eft, fubreditur, atcg hincab ea defcriptum qua

?efcribﬁtur quadratis,ex pro

pofitione penultima primi 2quale:zqualium iam mutatione fad"ta,loco unius {cili
cet lateris quadrati , duorum, contingentis fcilicet, & eius quz a contactuad cen.
it ductaedt, quadratis fumptis: & rectanguld cum dicto c(]:uadrato,exs que d reli-

cC 2 quis
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quis duobuslatetibus defcribuntur,, 2quale etitzqualibus igitur quadratés, qurae
nimirum alineis, ex definitione circuli,zqualibus defcripta funt,, ab his 2qualibus-
fubtractis,relinquitur tandem, {ub tota fecante & externa portione comprehéfuny
retangulum, ei quod d contingente defcribitur quadrato 2quale effe, quod erat
obtinendum. Quod fi circulum{ecans per centrum nontranfierit , tum ab eodem
extra circulum fumpto puncto, rectalinea circulum fecansalia ; que per centrum
tranfeat,ducenda eft. E¢ quia de hacnullum eft amplius dubium , quin fub totailla

8

henfum redtangulum, linez contingentis quadrata
zquale fit,duabus a ¢centro rectislineis du&is,}xna quic!em que Pn‘ori fecann’ per
pendicularis fit, a'terauerd ad eiuldem prior:s-fc;ar_ms cum qrculo interfectio-
nem tendens:& de illa,quz per centrum non tranfierit fecantelinea,cum per fuamt
ad rectos ductam lineam, ex fecunda parte propofitionis 3 huius, bifariam diuifa
fit,ex propofitionibus fexta fecundi & penultima primi, interim tamen comn?unj

uodam, ad recos fcilicet ductz quadrato, addito, xqualibusitem ab qualibus
t%b tractis, nemo dubitabit. Si extra circulum igitur fumaturaliquod puncium ,ab
eodpin circulum cadant dug recta linez, quarumuna quidem circulum fecet, &

reli. quod demonttrafic oporeuit. ve-
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PROPOSITIO XXXvVvIL

Siextra circulum fumatur aliquod pun@um, a punctoueroinciveu -
lum cadant duz rectz linez , quarum una quidem circulum fecer, a'ic-.
uerd incidat,quod item fub tora fecante, & exteriusinter punctu& o -
uexam circumferentiam fumpta,, comprehendituf, 2quale fitei, quo.
cadente defcribitur:cadens ipfa circulum tanget.

Defcribatur circulus,ducantur etiam a puncto extra circulum fumpto,inipfum
¢irculum,duz rectelineg,una quidem circulum fecans, altera uerc quz inipfum
tantim cadat. Efto autem qudd re@angulum, fub tota fecante & eius externa porg
tione comptehenfum, ¢quale fit quadrato in circulum cadentis linez : dico igitur,
ipfam cadentem rectam circulum tangere. Ducatur 4 puncio extra circulum fam-
pto,per 17 huius, linea circulum ¢Stingens,a centro deinde circuliad tria puncia,

: ' qux
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quafunt pun@um conta®us, id quod extra circulum fumptum eft, & tertium
deinde, va cadentis extremitas qua cum in circulum cadit, tres te¢ta line ducan.
eur.Et quoniam ¢irculum tangentis quadratum,rectangulo, fub tota fecite & eius

G 6

Tota fecans }

iz

externaportione comprehen(o,ex ptopofitione precedenti equale eft,ctiin eidemt
rectangulo,ex propofito,zquale etiam fit quadratum lineg in circulum cadentis?
cadens in circulum linea, & eum tangens,cumequalia quadrata ab eis defcriban.
sur,lineg inter fe quales erunt. Praterea,quoniam etiam in circulo ex centro ufgs
adipfam circumferentiam continuate reCta lineg , inter fe funtquales, cumiam
duo appareant triangula, quorum duo latera unius duobus lateribus alterius gqua
liafinc,bafes etiam eorum , cum {ituna & eademlinea illis communis , equales: 8¢
angulus inter 2qualia latera in uno,angulo, inter qualia laterain altero triangu-
lo,per propofitionem g primi,equalis erit. Sed quia unus eorum, ex 13 huius, eft
retus: & alter fic,propter qualitatem,reCtus erit.In circulunfigitur cadens,hypo
thefibusillis mediantibus , eum etiam tangere, ex priore parte corollarfj propofi-
tionis 16 huius concluditur. Si extra circulum igitur punctum aliquod fumatur, &
puncto etiam in circulum cadant duz rectelinee, quarum una quidem circulum
fecet, altera verd eum tangat, quod item fub tota fecante,, & exterius inter pun.
&tum & ¢onuexum circumferentiz fumpta portione comprehenditur,
xqualefitei,quod a tangente defcribitur,quadrato:cadens
retalinea circulum tanget,quod demon- -
ftraffe oportuit.

-
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EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO-

metricorum liber quartus.

Sthuius libri quarti tra&atio de infcriptionibus & cir.
cumfcriptionibus figurarum rectilinearum, uel plano.
%1 rum. Docet enim, quomodo una figuraalijinfcribi, uel
52/lab alia circumfcribi debeat. Quia uero alia eft huius
Zil quim pracedentium hbrorum eratario ,alijs etiam in
= =l ¢o uocabulis utitur:atcp ea, ut fequentia deinde planius
intelligipoffint, fingula ordiné definit,
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DEFINITIONES.
1t Figuraredilinea in figura retilinea deferibi dicitur, quando unuf
quifcp infcriptae figurae angulus,unumquodque,latus eiusin qua defcri
bitur tangit. ,
2 Figuraautem fimiliter circa figuram defcribidicitur , quando unum.

quodgp latus circumfcripta, unumquemque angulum eius circa quam
defcribitur, tangic,

OO0

Exhis duabus definitionibus colligitur,Inter illas tantum figuras, pofie tmnam
alterd
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alteri inferibi uel cirqumferibi,quz lineas numero gqualeshabent. Runquz enim
triangulum quadrato,pentagono uel hexagono,inferibitur aut circiifcribitur,cum
fllius pauciores{int anguli,quam horum latera.Etecontrario. Sed triangulum tri.
angulo, quadratum quadrato,& quzlibet fug fpeciei figurae, & infcribi & circum.
fcribi poreft.
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3 . Figura rectilineain circulo defcribi dicitur, quando unufquifg angu
lus infcripte circuli circumferentiam tangit. ,
'4 Figurauerd reQilinea circa circulum defcribi dicitur,quando unum.
quoddp latus circumfcriptz, circuli circumferentiam tangit, -

chﬁfrit utragg definitio circulum , cui deindefigurarectilinea per priore quis
‘dem infcribitur, per pofteriorem uerd ei circumferibitur.

KHAG- spoiws dg oxine typeodgeddou Algey, b 4 70 RAZ T
efYer,inisns Idlpde 70 8 Siypadeva3intnrs.

s Circulus fimiliterin figura
defcribi dicitur,quando circu.
li circumferentia,unumquod-
que latus eiusin qua defcribi-
tur, tangit,

K{xAG*
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— T 6 Circulusuerd cx;rca figuram
. NP defcribi dicitur, quido circulicir
\ * cumferentia unumquemcdp eius
circa quam defcribitur,angulum

tangit.

Requirunt hx duz definitiones

mre®ilineam,cui deinde circa

\ lus per quintam infcribitur , perfex-
: tam uero circulus circum{cribitur.

\/
Eviéix ég xiwrnop rapudindue Aty drep m wépat ¢fo19 A
TWAPEYuias § T0 WUKAZ,

7 Redalineain circulum coaptari dicitur, quando cius extremaincir
culi circumferentia fuerine,

| _—
MPOTAZEIZ

FPOTH A
EisF dbbgimeninrop i dbluion sobsite, pus pusigon om 2 78 iy Jfpl
ey ioclwsibéy q’wqy.o'&c.
PROPOSITIONES,
 PRIMA I
Indato circulo datz re@aelinex, quae minimelongior ipfa circuli dia.
metro exiftat,zqualem re®tam lineam coaptare,

R:(c{}n'rit haecpropofitio circulum,reGam infuper lineam datam. Monet autem
exprefle,nehxcre@a circuli diametrolongior it Nam i data fuerit diametrolon.
gior,cum hecinter du@as in circulo rectaslineas,ex pracedentis tertij propofitio-
ne 15, {itomni&longifsima:nunquamin dirculo dara lla coaptari poffet,fed ipfum

potius




LIBEER QVARTVS, 209

. othis ffs extremitatibus excederet & fecaret. Quare necefle eft, ut it diametro
Re&a, diametro zqualis.

 manifeftum e

breuior,aut ei gqualis. Sit ergo primd
ei xqualis: erit diameter ip(a linea, id
quod ex fua iﬁﬁus definitione fads

. Quod fi uerd recta
data fuerit diametro breuior, ciiiam
duzinxequales {intreGalineg,d lon.
giore, per 3 primi, portio breuiori z-
qualis abfcindatur, fecundum quam
deinde ex altera fua, quam habet in
circumferentia , extremitate circulo

- deferipto, centrogp huius cum com-
. .muni circulorum interfe@ionerecta

linea funCto : per hanc eandem re-

&Gam tandem propofitioni fatisfa

Sum erie,

- ¢idém funtxqualia

line

ucélquod feciffe oportuit,

&ipfim ex definitione circuli,communi deinde illa noticia, Qua
&c.facile demonftrari poterit.In dato igitur circulo,datz recte
s queminime longior ipfa circuli diametro exiftat, equalis reCtalinea coaptas

ALIA ALTERIVS HVIVS PARTIS DEMONSTRA,

tio,in quafclicet recta,cui aqualisin circulo coaptanda
g eft breuior diametro effe debet,

Re®adiabreu,

"HuiéreQa datzad alteru.
tramipfius diametri extremita
tem,per propofitionem's pri.
mi,xqualis ponatur: fecidum
quam pofitam, ex fumpta dja.

metri extremitaté, circulo de.
fcripto, re@a deinde alia ex
hoc centro ad puntumi in.
terfeGionis huius & primo de
feripd circuli du@a, cum haxe
tandem illa {it quz petebacir

Dd teCta
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rectalinea, res confe@a erit, id quod ex ftructura & definitione , utmodo factum
eft,demonltrari poteft. ' o

o FPOTAZIE B,
Ere dbdgrmmsixasp, b8 dbbgrn vgryiove,iooyaiop };’ywvop Ly pdel az.
. PROPOSITIO 1L '

In dato circulo,dato triangulo,zquiangulum triangulum defcribere,

Efto circulus datus,triangulum etiam datum,atcp propoficum, in circulo trian~
. gulum dato zquiangulum defcribere. Circulo igitur & tridgulo datfs; ducatur'per
propofitionem 17 tertij,linea circulum contingens atg d puncio conta®usdug re
Cie,per circulum tranfeuntes,quarum anguli,quos cum contingente ex utragg par
te faciunt(uel quarum anguli, quos ha ductz,una quidem cum cGringente,altera
uero cum priore ducta faciunt)duobus in triangulo angulis uterqputrip, zquales
fint,per propofitionem 23 primidemittantur,his tandemrectis, fuis quas habent
_ in circumferentia,extremitatibus, tertia quadamrectalinea copulatis: propofitio-
nifatisfaGum erit. Cum enim duo anguli, quid fecantibus 8 contingente linea

-

continentur,duobus quidem in triangulo angulis,ex ftrutura,ducbus uerd in al.

ternis fectionibus,ex propofitione 32 tertij,fint 2quales:duo in triangulo,ducbus
. infectionibus circuliangulis,ex communi quadam noticia , zquales eruns: quare
- & tertius angulo tertio xqualis. )
VEL QVANTVM AD ALTERAM CONSTRVCTIONEM St

Cum duo anguli,quorum unus quidé  contingente & una ductari, alter uerd

ab ipfis ductis continetur,duobus in triangulo dato an gulis,ex firudtura, duyobus
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itemi triangulo, circulo nuncinfcripto,unus quidé; ut apparet,alter verd, ex pro.
pofitione 32 terti),quales funt. Cum{ etiam ex corollario propofitionis 32 pri-
mi,omnis trianguli tresinterni anguli duobus {intrectis zquales: & tertius fic an-
gulo tertio, in his duobus triangulis,zqualis erit. Alids enim,ubi inzquales effent,
aesanguliinuno duobus rectis non @quiualerent,quod non conceditur: zqualis
igitur tertius angulo tertio.In circulo igitur defcriprum trianguld, cum dato 2qui.
angulum erit. Quare in dato triangulo,& reli. quod fieri oportuit.

‘ | NPOTASIS T 4
1'69i Jbdgirra wimaop, o dbbgrn Bryava, icoyaviop Tpiytvop mHypil otk
PROPOSITIO 1 ‘

Circa datum circulum, dato triangulo,, equiangulum triangulum
defcribere.
Sit datus circulus, datum etiam triangulum, prodircatur autem ipfius trianguli

unum latus ulterius ex utragg parte : & erunt qui fiunt anguli externi, fuis internis
oppofitis, per propofitionem in primo 32, ®quales, Ducaturinfuper 4 centro cir- £

culi, quod quidem per primam tertij , {iignotum id fuerit , acquiritur ,recta linea
ufqp ad citcumferentiam utcungs, atgp ad huiusalteram extrémitatem, quod cens
trum circuli eft,tanquam ad punctum datum, per 23 primibis ufurpatam, duo an-
guli,exutracp parte unus,duobus externis trianguliangulis ¢qualcs, uterqg urriqg,
conftituantur, Vitimo,per puncta contactus, trium d centro exeuntium linearum
cum circulo,tres rect circulum contingentes, ex utrags parte eouf prolongatz,
donecuna cum altera concurrat,ducitur: & propofitioni (atisfactum erit, cum he
tandem re@z triangulum,quale petebat propofitio,conftituant. Sed ne quis force
dubitarepoflet, de contingentium continuatarum interfe concurfu : igitur priuf-
quam propofitionis demonftrationem aggrediamur , quod harum cStingentium
fingulz duz lineg cGcurrant,paucis demonftrabimus. Imaginetur ab uno puncto
contactus ad alterum recta quadamlinea. Et quonii haxcimaginariarectainalias
duas,contingentes {cilicet continuatasreCtas,incidens,internos & in eadem parte
pofitos angulos,ducbusrectis minoresfacit:has cOting?@tes ea in parte, qua duos
angulos incidens duobus rectis minores efficit, ex communi quadamnoticia, in
primo expofita,concurrere necefle erit,quod erat demonftrandum. Nuncad trian
gulum propofitionis, circa datum circulum defcriptum, quod nimirum illud dato
triangulo aquiangulum fit,hoc fic colligetur. Quoniam enim anguli,a contingen
tibus & ab earum contaGuum punis ad centrum deductisrectis lineis compre-
henfi,{inguli, per propofitionem libri precedentis decimam octauam, rectifunt.
4 _ . R
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Etrurfits, quoniam omnis quadrilateri, quatuoranguli quatuor rectis angulis
funt zequales, propterea quod per dutamab unoipfiusanguloin Oppoﬁmm ,re-
&am lineam, in duo triangula diuidatur : duobus in quolibet quadrilatero reclis

N
U

angulis,quos habet,fubtractis,duo qui relinquuntur in quolibet quadrilateroan.
guli,duobus rectis zquales erunt.Sed quia in riangulo, cuius unum latus ulterius
productum fuerit,angulus externus cum {uo deinceps fe habente interno,per pro
pofitionem 13 primi {imilicer duobus rectis zqualis eft: ili igitur duo priores, ex
communi quadam noticia,his duobus xquales erunt. Quare iam fubtractis 2qua
libus ab angulis equalibus,propofitum randem inferri poteft. Circa datum igitur

circulum, dato triangulo, quiangulum triangulum defcriptum eft. quod fecifle
oportuit,

PPOTAZIE A.
- Ess p Db 2giywuop, windop ipppodfan,
PROPOSITIO i
In dato triangulo, circulum defcribere.

Sit datum triangulum, atgp pro‘poﬁtum, circuliiin eo defcribere. Duo igiturin
triangulo anguli, quomodocung{umpti,ex prop. ¢ primi, per duasrectaslineas
bifaria fecentur. Et quoniam hae duxreciz, ex propofitione 17 primi, & ¢cSmuni
illa noticia,Siin duas reCtasre@alineaincidens, internos, & in eadem, & c. in tri.

angulo concurrunt:a puncto igitur illo concurfus ad fingula triangulilateralinez

PAYAN!

perpédiculares,per 12 primi ducantur, E¢ quoniam ha,ex propofitione 26 primi,
bis
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bisufurpata,& illa cOmuninoticia, Quz eidem qualia, &c. inter fe 2quales funt,
ubiex hocpuncto concurfus,, tanquam ex centro pofito , fecundum unius harum
aqualium linearum interuallum, circulus defcribatur,propofitioni tandem fatisfa.
¢tum erit:id quod prior pars corollarij propofitionis decime fextz tertfj,& defini.
tio huiuslibri quinta {ic demonfirant. Quoniam enim, ut quidem demonftratum
eft, ductead latera perpendiculares inter fe gquales funt, ex uno infuper puncto
edu®e : ex eodem igitur puncto circulus, fecundum unius gqualium interuallum
defcriptus, per omnium aliarum extremitates tranfire necefle erit:unde fic etiam
fingula defcripti circuli femidiametri exiftent, & tangetfingula triangulilacera cir
culus defcriptus ex priore parte corollarij propofitionis 16 tertij: quare eidem
etiam triangulo, ex definitione,circulus inferiptus eft. In dato igicur triangulo, cir.
aslus defcriptus eft.quod feciffe oportuit. .

FPOTAZIE E.
R, P by wgiyvop,uinASy WL piLou,
PROPOSITIO v,

Circa datum triangulum,circulum defcribere.

" Quemadmodum pracedentis propofitionis operatio duorzangulorum equa.
les requirebat diuifiones,ita in hac, ut trianguli dati, duolatera, quomodocunque
fumpta,ficuti docet propofitio in primo 10 bifariam diuidantur, necefle erit. Hoc
autem facto,d punctis mediarum diuifionum ad angulos rectos linez, uerfus eam
partem, ubimaximé uidetur efle centrum defcribendi circuli,educantur, Etquo,

niam ha continuatz, ex propofitione vy primi,& communi illa noticia,Siin duas
re@as re®alineaincidens,internos, & in eadem parteangulos, &cg. concurrunt,
ubiexhoc pun@o, tanquam ex centro pofito, fecundum interuallum fpacij,inter
hocpundctum & angulorum quemuis intercepti, circulus deferibatur, res confe-
Qaerit.Namis erit circylus, propofiti trianguli circumfcriptioni cGueniens,quod

certé tribus rectis linels ex hoc punco, quod centrum effe ponitur, ad tres an.
D 3 gulos
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gulos du@fs,cum hz ex propofitione 4 primi,bis ufurpata,& communiilla noti.
cia,lidem aqualia,&c. zqualesinter fe efle demonfirentur,per 9. propofitionem
terdj facile conceditur, Circa datum igitur triangulii circulus defcriptus eft, quod
fieri oportuit,

APPENDIX, ‘

Eft autem hic modus genetalis,ad omnia triangula,quomodocun¢p fane illa,
fecundum latera uel angulos confiderata,nominabuntur.Quare quod nonulli ad
pleniorem huius propotitionis declarationem,pro triangulorum,quantum ad an
gulos,uaria diftinctiofte, uarios canones tradiderunt, cumis unus omnis generis
triangulis fatisfaciat,fllorum traditiones hocloco confulto pratermiflimus.

rOPIZMA.
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COROLLARIVAM.

E¢manifeftum eft,qudd quando inera triangulum cadit centrum cies
culi:angulus in maiori quam eft femicirculus fegméro exiftens,recto mi.
norfit. Quando uerdin re@am lineam,hoc eft in latus, cadit, cii fic angu-
lus infemicirculo exiftat: ille retus erit. Cum uerd extra re&tam lineam,
hoc eft extra tn’angulum s centrum circuli ceciderit, quia tum in maiori
quam eft femicirculus fegméto angulus exiftit:maior reto crit.Et econ.
trario,cum minorem recto contingat efle angulum : ad reGtos ductz in
traip{um triangulum concurrent. Quando uerd reGum : in aliquod tri
angulilatus.Siuero maiorem recto:extraipfam re@tam lineam , hoc eft,
extra ipfum triangulum concurrent.quod admonuifle Oportuit.

PPOTAZIY S,
\ ’ / ’ » r
Ess ey ch?yrm: uuxiwl,'n."lfocywuop e}}ga-[.aa.
PROPOSITIO \AR

Incirculo dato, quadratum defcribere.

8it circulus datus,atque propofitum,quadratum in eo defcribere. Ducanturigi
tur in circulo duz diametri, ad angulos reGos
fcfe mutuo fecites, quarum extremitates tandé ,

/ fiquatuorreclislineis copulentur, per eas pro-
pofitionifatisfactum erit,quod fic patet.Primo,

?upd hec quatuor linearum figura fic circulo in.

k ’ cripta, declarat ipfius rei dcfinitio . Secundo,

quodfit quadratum,hoc eft, 2qualium lateris 8¢
rectorum angulorum,quantum ad recios angu-
los,ci omnes ejus anguli fint in femicirculo : ex
prima parte propofitionis 31 tertfj hoc coftabit.
Quantii uero ad latera, potifsimit hoc ex ropoa
fitione 4 primi,quoties opus fuerit ea u.(P

urpata,
& coame
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& communi ifla notitta;Quze uni funt 2dualia, &c. colh;_gétm'. Redangultigitur

& -zguﬂaterum: quare & quadratii ex definitione,& defcribitur in éirculo. In cit.
culoigityr dato quadratum defcriptum eft, quod feciffe oportuit.

NPOTAZIZ Z

Psipp Pobgre winrsp, Terghywvop WU g Lot
PROPOSITIO ViL

Circa datum circulum,quadratum defcribere,

Sit circulus datus, atque propofitum,quadratum circaipfum defcribere. Quem
admodum pracedens, ductisir circulo duabus diametris,harum extremitaces uc
quatuor rectis coniungerentur lineis requifiuit, itahaec, poftqui circulus datus,in
co etiam dug ad rectos angulos diametri ducta fuerint,ut per harum extremitates
fingulas,ex 17 propofitionelibri przcedentis,quatuorlinea circulii contingentes

.ducdtur,neceffe erit. Et quoniam hze {i in utramcp partZ continuatze fuerint,{emper

duz & dug,ex propofitione 13 tertij,& cdmuni quadam notitia, concurrunt,conti
nuentur itagg omnes,in utrame etia partem,donecuna cifaltera concurrat,& pro
pofitioni fatisfactum erit,cii uidelicet fub illis ipis lineis huiufmodi quadratum ¢3
tneatur,quod fic pater. Primo quod circi{criptio debita facta fit,ex definitione ha
betur, Quod infuperfit quadrati,id fic collige-
~ tur, Quoniam enim contingenti@ quelibet duz
© N oppofit, fux diametrd , ex fecunda parte pro-
\J politionis 2 primi,ipfz deinde interfe ex pro.

]

pofitione 30 eiufdem,zquediftantes funt:quod

: a fub his contingentibus,quaq etiam {ub contin

gentium unaquags & diametro fua parallela cG-

\ prehEduntur,rectilinea,fingula,ex definitione,

/ parallelogramma eriit, Hgcautem quoniam ex

\ . ropofitione 3 4 primi,latera oppofita zqualia

> et Eabent: contingentes oppofita primo,ex com~

' muni illanotitia, Qua uni zqualia &c. omnes

deindeinter fe,propter diametrorum xqualitaté,z quales erunt. Aequilaterum igi

tur eft circa circulum defcri ptum parallelogramum.Quéd uero fit etiam rectorum

angulorum, cum qui ad centrum ponuntur anguli,{inguli,ex ftructura,reifint,

cum etiam , Omnis parallelogrammilatera & anguli oppofiti,ut fepe dictum,

zquales fint, patetetiam illud.FgaT&x‘i eft ergo quod fieri oportuit,defcriptum nim{
rum circa datum circulum quadratum,quod erat propofitum,

FPOTASIES H. .
Es » dblip Tergayuvop uimap yppod o,
PROPOSITIO VIIL

In dato quadrato,circulum defcribere,

Sit datum quadratum, atgs propofitum , circuldin eo defcribere. Duo igitur cir
caunum in quadrato angulum latera,per propofitioné 1o primi,bifariamdiuidan
tur,a puncis deinde illis medijs,perpendiculares, ad latera ufgg oppofita perueni-
entes, linezx educantur: & erit punctumillud, quod eft communis harum dua-
rum perpendicularium fe@io, centrum futuri circuli. Nam cum hz ducte ex
fuis punis perpendiculariter egrediantur:utrag, ex pofteriore parte propofitio-

. nis 28 primi,fuis collateralibus quadratilateribus zquediftans erit. Omnesigitur

figura rectilineg,quotcundp inhac difpofitione colligi pofl’unt,paraﬂdogr;mmg,
A orum
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horum deinde latera oppofita,expropofitione 34 primi,zqualiainter fe érfit. Sed
cum linearum qualium , 2quales {int etiam medietates, utratione colligitur : in.
fertur tandem ex hac communinoticia, Eidem 2.

ualia, 8¢¢. & illas quatuor in medio lineasinter

e zquales effe. Pun igitur, communis nimi-

rumm perpendicularium fe&io , ut diQum eft, ex

/ Fropoﬁu‘onc 9 tertij:centrum eft circuli. Quare eo
ecundum unius harum xqualium quantitatem

defcripto, cum is propter linearum xqualitatem,
\ peraliarum etiam extremitates tranfeat, hx uerd

extremitates ﬁnFulz inlateribus quadrati exiftst,
cum per propolitionem 16 tertij intra circulum
~_ non cadant, per corollariii deinde eiufdem ipfum
circulum tangant:ex definitione tandem, qua dici
tur,Circulus fimiliter in figura deferibi, &c. circulumin dato quadrato defcriptum
effe concluditur.quod fieri oportuit.

NPOTAZIY )

7L P dbp Tergayvop uinAsp TR pitofoar,
PROPOSITIO 1X.

Circa datum quadratum, circulum defcribere,

Sit datum quadratum,atq propofitum,circulum circa ipfum defcribere. Ducan
tur in quadrato duz diametri,qux fefe mutud fecent: & erit communis illarum fe.
&io,locus, unde dirculus, ad circumf{aribendum quadratum propofitum conue-
niens , defcribi debet, Quoniam enim fumptis duobus triangulis , qua nimirum
funt quadratimedietates,cum anguli partiales {inguli, per propofitio. 3. primi,in-
terfezqualesfint,atcp ficuterg fem&cr medietas anguli recti, cumq etiam ipfire-

M}n fe 7quales: ]8( horum re¢torum medie-

tates {ingulze, partiales nimirum anguli omn
~ __-\\.q | inter fe xquales erfit. Quare per progpl;ﬁtion:’l
/ 1 \ ¢ primi quater fumptam, & horum partialium
§ angulorum latera, quatuor nimirum partiales
, diametrorumlineg,inter fe equalia erunt. Pun.
Gum fgitur illud, centrd eft circuli, Poteft etiz
loco octaug, propofitio quinta ufurpari, hoc

modo. Cif quadrati per diametros in trian
la quatuor refolurifit, haec uerd triangula om-
nia,xqualia crura habeant, latera nimirum qua
drati propofiti: infertur per propofic. 5 primi,
& ipfosad bafim angulos interfe zquales efle,
quilibetigitur fllorum,per propofitionem 3: eiufdem primi,medietas eft recti. Ter
tius enfm angulus,ratione quadrati,per feunusrectus eft. Quia autem omnes re @
anguli,ex communi quadam noticia,interfe ggualcs funtfequitur,quod etiam in.
ter fe xquales fint omnes partiales(de quibus facta eft mentio )anguli. Igitur 8 dia
metrorum partes, per propofitionem 6 primi, interfe xquales. undetandem, id
commune punctum,per g tertij,centrum circuli erit : quonuncfecundum quanti.
tatem unius zqualium linearum deferipto,cum is per reliquarum etfam aqualium
extremitates tranfeat,propofitionf tandem fatisfa@um erit, citca datom nimirgm

quadratum circulus defcriptus,quod feciffe oportuit,

PPOTAZIE
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 PROPOSITIO X.
Duum gqualium laterum triangutum conftituere,habens utrung ¢o
tum, quiad bafim funr,angulorum,duplumreliqui,

Sententia eft propofitionis,triangulif ifofceles, ctrius uterdq angulord qui ab 2
qualibus lateribus {ubtenduntur,ad tertium reliquum duplus fit,defcribere, Duca
tur igitur lineare@a, longa uel breuis,ad placitum.ha¢tecta deinde,ut quidemha
bet propofitio fecundiundecima, in duas portiones diuifa,ex picto hoc, quod ¢ft
communis terminus diuifee & portionis longioris, fecundum interuallum reGe
data circulus deferibatur. Hocta®o,longiori portioni,qua nimirum eft diametro

irculi breuior, zqualisrecta in circulo, per propofitionem primam huius,¢oapte.
tur.Quod {i tandem exuremitas huius, longiori portioni 2qualis, altera cum cén.
tro & diuifionis puncto duabusrectis lineis copuletur: propofitioni fatisfactum
erit. Nam id demi triangulum, cuius duo laterad centro ufqs ad circumferentiant
continuata funt,erit quod quarebatur, cuius quidem demonttratio ut fequitur.
Circa triangul it partiale,caius unus angulus ad cétrum ponitur, per propofitioné
s huaius, circulus deferibatur. Ec quonia tam quadratolongiorfs portionis ex ftru.
&ura,uel propofitione 11 fecundi.quam etiam quadrato recte in circulo coaptate,
“huic longiori portioni equali,reCtangulum {ub prioris circuli femidiametro & bre
uiori eius portione comprxhéfum,g¢quale eft: longiori ®qualis pofitarecta linea,
per propofitionem 37 tertij,minorem circulum contingens erit. Ecrurfus quonid
hzcredta circulumminorem contingit,a puncto item contactus alia quada,eun.
dem circulum fec3s, ducta eft,illa nimirum
quz in diametro ad puncii diuifionis ter-
minatur: angulus igitur,qué hz duz recta
cotinent, partialis, angulo alterni fegméti,
qui ad centrum ponitur, ex propolfitione
3a terttj gqualis erit. unde totalis poftea, {i
partialis alter ex xquo his aqualibus adij»
_ciatur,duobus zqualis, Sed quia duobus
his, ut triangulihuius partialis internis,an.
gulusille,quiin alio partiali ad diuifionis
punGum ponitur,externus,ex propofitio-
ne 3: primieft equalis: & eid€ externoille
totalis,ex communi quadam notitia,2qua
lis erit. Et quia etiam totalis,illi qui fub dia.
. metroat circulum minorem tangentere.
Ealinea continetur,ex definitione circuli & priori parte propofitionis quintx pri
mi,zequalis eft: & qui fubiftislineis continetur angulus , dicto externo zqualis
erit. T'res igitur anguli inter fe 2quales, unum etfam triangulum partiale, cam
fduo ex zqualibus angulis in eo fint pofiti, ex propofitione ¢ primi, llofceles,hoc
eft dutim zqualium laterum erit. Sed quia uni eorum , coaptatz fcilicetin cir-
culo linex, zqualis eft, ex ftructura, losigior diuffe femidiametri portio , &
Jlteri lateri. hac eadem longior portio aqualis erit : quare Ifofctles, triangu.-
fum etiam partiale alterum. Hocautem quia, ex propofitione s primi, duosad
bafim angulosinter fexquales habet,& quia etiamillis zqualibus, angulus hu.
tus Ifofcelis externus zqualis eft,undefic adutrung, acper confequens, ad eum
. qui ad centrum ponitur duplus: X illorum quihyicexternoxquales funt, utergs
Ee ad eundem
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ad eundem ad centrum pofitum angulum,duplus erit,et funt etiam in hoc ipfo,in
quoille fcilicet,totali triangulo. Triangulum igitur lfofceles, cuius utergy, eorum
qui bafim funt angulorum,ad reliquum testium duplus fit,conftitutum eft,quod
quidem fecifle oportuit.

FPOTAZII® , 1A,
Ess pp dbbgrmeninaop, aryrecyavop isomhdbpdp T wod iovycmoploypidat.

_ PROPOSITIO X1,
In dato circulo, pentagonii & xquilaterit & @quiangulu defcribere.
Sit datus dirculus,atque propofitum,pentagonum in eo xquilaterum & equi
angulum defcribere. Circulo igitur dato,primo [fofceles triangulum, cuius uterqs
zqualium angulorum ad tertium duplus fit,per propofitionem precedentem 10
formari,huic deinde 2quiangulum tridgulum in dato dirculo, per propofitionem
2 huius defcribi,debet. Poftea utroqs eorum, qui ad tertii@ dupli funt,angulorum,
rectaquadam linea, per prop. 9 primi,bifariam diuilo, quing iam anguli inter fe

aquales erunt.Quéd fi candem reQahz,per quasad tertivm dupli anguli bifarf
am diuifi funt,ad circunferentiam ufq continuata fuerint, cum hi quingin una
fint circiiferentia anguli,atq ¢quales etiam inter fe: & eoriiarcus 4 quibus fubten.
duntur,per prop. 16 tertij:hori deindearcuumreQa lineg,per 29 eiufdem,xqua
les erunt, quare pentagonii aquilateri. Quod uerd fit etiam xquiangulum,id fie
patet. Quonii enim finguli huius pentagoni arcus,ut quidé demonftrati eft,inter
fe funt gquales,fumptis duob. quibus uidelicet nullus eft comunis terminus, fiutrd
que eori duo hi,quos interceptos habent,arcus additi fuerint:& colle®ificarcus,
ex communi quadam notitia,inter fe xquales erunt,Quare etiam zquales, expro
pofitione 2 tertfj,quiab his zqualibus arcubus fubtenduntur, anguli, Co

igitur ficzqualitas deangulis duobus. Quia autem ficutde duobus,ita etiam de
omnibus,hoc nimirum proceflus toties,quot fuerintanguli;minus uno, ufurpato,
conftare manifeftum eft : pentagonumigitur hoc 2quiangulum efle conduditur:'
& quia etiam xquilaterum.In dato igitur circulo zquilaterum & xquiangutum
pentagonum defcriptum eft. quod fecifle oportuit, |

\ RPOTAZIX 1B,
T16pi 3 dbbgimee wimaop, woprrikycovop iosaddvebp T istyovioy wrypi
PROPOSITIO X1L

Circa datum circulum , pentagonum zquilaterum & xquian
defcribere, P 5 1 .?d s

\ bie
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. Ste datuts circullis,atq propofitum,pentagonum circa eum 2quilaterum & .
quiangulum defcribere. Dinidatur igitur cireuli dati circunferentia,per preceden
tem ,in quinquepartes xquales,a punctis deindediuifionum figulis perpropofi-
tionem 17 tertfj linez,ipfum circulum contingentes ducantur, he tandem,fiin u-
trancp partem,donecaltera alteri occurrat,continuatz fuerint : propofitioni fatife
faGtum erit.Namllz ipfz circulum contingentes rectz linez pentagonum, qua
te propofitio haee requirit,comprahendunt, quod fic demontftrari poteft. Primo
a tribus quibuslibet,proximis tamen inter fe, contactuum punctis demittanturad
circuli centrum tres reCtae linea. Etquoniam hz fingulz ex propofitione 13 tertij;
ad fuas contingentes perpendiculares funt:omnes igiturilli quific fiuncanguli, re
‘ dieruntquod eft oferuandi. Ducantur
porro d duobus pentagoni angulis ijs,
qui ab his eribus lineis continentur, aliz
du ad centrumreétalinex. Defctibun
tur autem fic quatuor triangula,quorum
quaq duo extrema,per penultimam pri
mi, laterum zqualium:per propofition&
deinde 3 & 4 efufdem, @qualiumangu
lorum effe demOftrantur.Etquia fic eft:
tam lliigitur,qui ad c€crum {ub perpen-
dicularib. cStinentur anguli,ad fuos par.
tiales,quam etid ipfius pentagonianguli
adfuos, dupli erunt, Etrurfus quoniam
. S \ ad c€orum anguli fuper 2quales, circun.
Yerentias deducuntur, cumfjdemranguli, ex propofitione 27 tertij, interfe 2qua-
lesfint: & illoram dimidij omnes, quemadmodum & ipfitoti inter fe 2quales
erunt. Et quia iam funt duo triartgula, quord nimirumlatus quod habent commu
ne,perpendicularislineaeft,que cit duosangulos duobus angulis zquales habe-
ant,ucrundg utricg,unum item latus unilaterizquale: & reliqua latera reliquislate
ribus,atque etiam reliquum anguli reliquo angulo,per propofitionem 24 prim{
zqualia habebunt. Circulum igitur contihgentium lin¢arum unaqueecg per fuam
endicularembifariam diuifa eft, quare & ipfee ad utrancp partem , tanquam
adfuas medietates,dupla.Partes uero cum fintinter fe zequales,ut iamdudumde
monftratum eft: & ipfas totas contingentes rectaslineas inter fe xquales efle con
uéniet.Pentagonumigitur quilaterum. Quod uerd fit etiam quiangulum,cum
ipfius pentagonianguli 2qualium {int angulorum dupli:patet & illud.Circa da-
tum igitur circulum,zquilaterum & quiangulum pentagonum defcriptum eft,
quodfeciffeoportuic. =~
PPOTAZIE IT. _ _
Eio» Moip wyrreyuvopé isw igomNbedp T iovylaviop xinaop typea-let.
PROPOSITIO X111,

~ Indatopentagono, quod eft =quila-
terum & zquiangulum, circulum deferi

bere. |
Sit datum pentagonum, zequilaterum exi-
ftens & aquiangulum,atcp propofitum, circe
limineo 3d'cn'bcre.PEtagoni igitr dati duo
quilibet proximi anguli, duabus reclis, pet
propofitionem 9 primi,bifariam dividantur:
& erit punctum concurfus harym rectarom
Ee in pens«
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in pentagono:centrum circuli qui petitur,cuius hzc fit demonftiatio. Ducantdr @
tribus indiuifis pentagoni angulis , ad punctum illud concurfus, tres reCtaelineses
Et quoniam duoipfius pentagoni anguli, fuisrecis ductis bifariam diuifi funcs
quzqg duo dircaillos diuifos pofita triangula,inter fe 2qualia efle,per 4 primi, dee
monitrantur. Quia uerd ad unum angulum in utroqg triangulo, angulus fuus tota
lis duplus eft: propter 2qualitatem, totalium quidem ex hypothefi, ac partialium
deinde,utmodo oftenfum eft,inter fe: & in utroqs triangulo angulus totalis ad (uik
artialem:{inguliitem totales, hacoperationem , ad fingulos fuos partialesangu.
os. Dupli erunt. Quare usnumquemg; fic bifariam divifum efle, manifeftum erie.
Porro pro ulteriori demonf{iratione,, des

mittantur @ puncto concurfus ad {in
la pentagonilatera p'erpcndicularcs.lgl‘:
autem quoniam facili opera per propofi.
tionem 26 primi,2quales inter fe efledes
“monftrantur: punctum igitur illud con.
curfus, ut dictum eft, ex propofitione ¢
tertij,centrum circuli erit. Eo igitur nunc
fecundum unius, harum xqualium per-
pendicularium interualli,defcripeo,cum
is, propterzqualitatem, per fingularum
I~ | extrema puncta tranfeat unumquodgg
.. infuper pentagonilatus, ex prioreparte
corollarij prop. 1s tertij,circuli tangat (alias enim {i fcilicet unum ex his fecaretur,
circulum contingens in ipfum cadere contraallegatam propofitionem conuince-
rectur)propofitioni ut oportuit fatisfactum erit,In pentagono nimirum ¢quilatero
& xquiangulo circutus defcriptus eft.quod fieri oportuit. ‘

NPOTAZIZ 1a.

%P Mol wyrTEyrop, 6 iap irbmrdlplp Tenglisvyiiop,nixaop T

PROPOSITIO X1,
Circadatum pentagonum, quod eft 2quilaterum & zquianguluny,
circulum defcribere. : °

Sit datum pentagonum quale requiritur, atqs propofitum, circuli circa ipfu
defcriberc.Dl'uidan%u;.ut inq przced%nti ﬁl&un? e‘f)},dﬁo inter {fe proximiin p‘c)nt:
gono anguli, per propofitionem 9 primi,duabusrectis bifariam: & erit punum

- concurfus harum rectarum, centrum futuri circuli qui hoc dacum pentagonum cir
cumfcribet,id quod ex propofitione 4, toties quoties opus fuerit eam repetendo,
atgsexnona deinde tertij,hocmodo demonftrabitur, Ducantur a tribus indiuilis
peatagoni angulis, ad punctum illud concurfus eresrect linex. Etquoniamin
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pentagonoduo anguli, ex fiructura, bifariam diuifi funt, cum pentagonum fitex
hypothefi aquiangulum, ubi bisaut ter duq triangula, quorum unum quidem
unam,alterd uero alteram bifariam diuifi anguli medictatem f{ibi uendicat, fum.
ptafuerint, & reliquitres pentagoni anguli ex propofitione 4 primi,bifariam di.
uifi erune.Quare,ut ipfi totales, ex hypothefi,itanuncex demonftratione, peralle
gatam quartam fumpta,partiales anguli omnes,duct infuper 4 centro hocad an.
gulos pentagonirectzlinex,inter fe xquales erunt. Quoniam autem hereGz plu
res quam duze funt,circuli igitur per harum 2qualium extremitates, ut quaf{untin
pentagoni angulis,tranfeuntis centrum,per propofitionem g tertij,hoc punctum
erit, Eo igitur indedefcripto , propofitioni tandem fatisfactum erit, circa penta-
gonum uidelicet, zquilaterum 8¢zquiangulum, circulus deferiptus.quod fecifle
oportuit. - . _

RPOTAZIEL IE.
- Essd Jblgrme winaop,ifeiyvop iromrdbgdy Tengi inoyiwiop typpidat,
PROPOSITIO xv.

* Indato circulo,hexagonum equilaterum & equiangulum defcribere,

Sit datus circulus,atq propofitum, hexagonum in eo 2quilaterum & xquian
gulum defcribere. Circulo igitur dato, diametro etiam in eo ducta, alterutra cius
extremitate loco centri fumpta, alius ad prioris dati quantitatem circulus defcriba
tur,atp ubi hi duo circulifefe mutuo fecit, ab illis fectionum punciis per centrum
circuli prioris,ufq ad eius citcumferentiam,aliz duz rectz cxtendantur. Eruncau
' " tem fic in circulo dato puncia
fex, qua tandem fex etiam re.
Qislineis continuata fuis quod
que pundlis proximis, confe.
ctum erit negocium. Quo-
niam enim cum a centris circu.
lorum, tanquam a medijs pun.
&is , ad circumferentias dedu.
Gz reGtzlinex,exdefinitione,
inter fe funt zquales : utruncg
eorum,quz in portione circulo
rum communi defcripta funt,

- triangulorum,exhac circulide.
finitione bis ufurpata,illa deinde communinoticia,Eidem 2qualia, &c. zquilate-
rum,atcp mox deinde etiam, per prioré partem propofitionis quinte primi , qui.
angulum erit. Quoniam autem internitres anguli omnis trianguli, ex corollario
propofitionis 32 primi,duobus reQis funt @quales:unufquifes horum duorum tri-
angulorum angulus unum duorum rectorum tertium erit, duo igitur ad centrum
prioris uel dati circuli pofiti anguli,duobus duorum rectorum tertijs funt equales.
Quiaueroilliduo cum eo quem ex utrag parte habent igxfis, per propofitionem
13 primi,duobus rectis angulis funt 2quales: 8 hunc i ar&gulum ,Cum tres ter
tiz unum integrum faciant, unum duorii retorum tertium efle necefle eft, hitres
igituranguli inter fe xquales erunt.Sed quia his gquales etiam funt,ex propofitio-
ne 1 primi,anguli quos finguliad uerticem habent: fexigiturad cenarum dedu.
Qianguliinter feaquales erunt. quare & illorumarcus a quibus fubtenduntur ex
gopoﬁn’one 26 tertf),& arcum deinderecta linez,ex 29 eiufdem,aquales erunt.
Hexagonum igitur 2quilaterum.Quod uerd fitetiam quiangulum, id fic patet.
Quoniam enim {ingula huius hexagonilaterum circumferentiz uel arcus,ut qui-
dem demonftratum eft, inter fe funt zquales,fumptis dyobus quibus uidelicernul
‘& ‘ ' . - Ee 3 lus
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lus eft ¢communis termitds,, {i utrip eorum tres lli qui ab his duobus interéipititts
tur,additi fuerint: & collectificarcus,ex communi quadam noticfa, inter (e 2tjua-
les erunt: quare etiam @quales,ex propofitione 27 tertij,qui ab his zqualibus arcu
bus fubtendunturanguli. Conftacigitur fic equalitas de duobus. Quiaautem fi-
cutde ducbus,ita etiam de omnibus,ho¢ nimirum proceffl toties quot fuerint are.
guliminus uno,ufurpato,conftare manifeftum eft:hexagonum igitur hoc zquian
gulum efle concluditur,& quia etiam xquilaterum.In dato igitur circulo,quilate
tum & aquiangulum hexagonum defcriptumt eft. quod fecille oportuit.

o FOPIZMA. ‘
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o COROLLARIVM,

Ex'ﬁoc' quidem manifefum eft. Qudd uidelicet hexagonifatus, 2qua
le it ei,quze ex centro circuliproducitur,re&te linez Etfi per fex angula,
ria hexagoni puncta contingentes circulum deduxerimus,quod tum cie
ca circulum , quiangulum & zquilaterum hexagonum defcriptum fie,
perindeatqs pentagonum quogg,ut anté dictum eft. Infuperin dato he-
xagono,uel circadatum hexagonum, per ea quz fimiliter de pentagonc
dicta funt,circulum defcribemus.quod admonuiffe oportuit.

N

PPOTAZIY is,

l E:;,ZP Jbbgrr winagp, AW TGNy wrop irdadlpdy T wgd :’nyémii
weiles
PROPOSITIO XVl

In dato circulo, quindecagonum 2 quilaterum & zqui gulumde
1an
feribere, 8 e ™ mde:
Sitdatus circulus,atg propofitum,quindecagonum in eo,xquilatert & zquis
zngtgum defcribere, Circuloigitur dato, pn’mt‘u% ineo m’ang’ulgm zquﬂat:tz:‘i
fein czquﬂatfnm peatagonum,lud quidem ex propofitione s, hocyerd ex o
huius
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huius defcribatar, Curetur tamen , utunus trianguli & unus pentagoniangulus
unumin circumferentia puntum commune fortiantur. E¢ quoniam, quindecago’

‘Dum ¢ m‘l_a'tex.-um& xquiangulum in circulo dato-defcribere propofitum eft,cum
Circumteretia ideo in quindecim partes 2quales dividenda it infertur,ut qua’llum
o83 circumferentia fuerit 2qualium partium quindecim: talium tertiam eius par.
Sem, qua trianguli latere fubtenditur,quingy: quintam uerd, quam pentagonila

tusfubtendit, tres effe debere, Exceffus igitur arcus llius fuper hunc taliff duarum,
qualium tota circumferentia eft quindecim,partium erit, Quare eo,per propofitio
hem 30 tertij, bifariam diuifo, qyantum dati circuli quindecagonilatus fuerit, al.
terutra ipfius exceflus medietas indicabit.Quo habito; fi id quindecies circulo or-
‘!lneég:r primam propofitionem huius, coaptatum fuerit,propofitioni tandem fa.
tisfactum erit, In circulo nimirum;quinidecagonum gquilaterum & zquiangulum
deferiptum, quod feciffe oportuit. Dcmon%tran’o negleta eft, cum ex ftructura
bzcdarafic, o

APPENDIX.

Porrd cireulo dato, quomodo circaipfum quindecagonum zqtilaterum & z-
glﬁangulumzlnfuper,quomodo circa quindecagonum datum;circulas defcriben.
usfic, licet illa ab Euclide non tradantur, nemini tamen difficile erit, fi modo eo.

- semquzinhoclibroad 12 & 13 propofitiones de pentagono diQafunt,

. meminerit. ArtghaQenus deinferiptionibus & circumfcri-
| ptionibus figurarum inter fe,cuius quidem tra-
Qatioinhoc quartolibro erat
propofita,

- FINIS LIBRI QUVARTHL
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BREVIS INTERPRETATIO
HVIVS QVINTI LIBRI, INCERTI AVTORIS,

Scopus huius quintilibri eft is,ut tracetur de proportionib. Pertinet
enim liber ifte & ad geometrid , acarithmeticam & mufici,omnesépalias
que {impliciter mathematica difcipline uocitur. Etenim que inipfo tra
duntur,non geometricis folum contemplationibus cSueniut,illisg pro-
pria exiftire,(ed & omnib.que fub mathematica ipfa cSprehenduntur, &
ut prius dixi, di(ciplinis.Sitigitur hiclibrifcopus, Caterim libritipfum
cuiufdi Eudoxiinuentu effe afferunt,difcipuli Platonis, Ciz igitur fit fco-
pus deproportionib.proportio au fit rationit quarundi habitudo:que
fint ille rationes, prius cognofcendum erit neceffarioc. Oportet enim fim
plicir cognitioné praecedere, G de cOpofitis dicatur aliquid.Itacg fi quae-
dam inter fe cGparentur(fumamus aut duas magnitudines) ille quidem
Termini appellabiitur,tranfmutatio atic fiue trifitus ab uno inaltery, In
teruallum dicitur, CSparatio uero alterius ad alteru,Habitudo uocatur,
quam ucteres Rationé nominaueriit, Collationem uerd huiufcemodira
tionis ad alid rationé,qua ficfimilitudine quadi,apt eiufcemodi habitudi
nem,appellariit Proportiong, n5 perinde quafi magnitudoilla cSparet,
{ed ut illa ratio ad illi rationé: quae deinde collatio, Rationis ratio dicitur,
ut (i duze fuerint recta lineg, quarix una alterius refpectu duplam habeat
rationem : quadratum quod abealinea eft deferiptum , qua duplam rar
tionem habet, quadrupld quocp rationé habebit, refpectu uidelicet eius
quadrati, quod ab altera eft deferiptir , iquidé collatio habeat longioris
lineze ad breuior? rect3. Quze enim IGgitudine duplafunt: ea potétia qua
drupla exiftiit. Ratio igitur quadratoru quadrupla exiftens, duple ratio
nis exiftentitt reCtartt dupla eft. Talis auc uocat Rationisratio.Sed fuerit
illain quatitate, duplex enim eft ratio, unain d[i]gm'tatc,altera uerd quanti
tatis.acdignioris quidé nullafpecies uidetur eflead prefent€ ufumaccom
modatathuius uero rationis,quafecundu quantitat€ dicitur,{pecies funt
quincg.Alia enim ratio Multiplex appellatur:cuiufmodi eft 6 ad 3:alia Su
perparticularis,ut 4 ad 3:alia uerd Superpurtiens,ut sad 3. atqg hae quidé
funt Simplices,, quarti tamen omnium rationir magis implex eft Multi,
plex. Reliqua uerd dug fpecies exharix nafctitur copofitione, Multiplex
fuperparticularis {cilicet,ut 7 ad 3:8 Multiplexfuperpartiens,ut s ad 3.

- Sub rationes aiit uocitur,cum minores maiorib.c6feruntur: Submut
tiplices,Subfuperparticulares,Subfuperparti¢tes,& ficdeinceps.Scien.
dum atre,diuidi hunclibrizin duas partes, et initid quidé fimplicit cGtinet
do&rind, hoceft,eam qug demultiplicib,tra&at, deinde uniuerfaliorade
omnib.rationib.tradiitur.Oportet enim,utii oftéfumeft,in omnire im
plicitt do&rini precedere.Si quisatit cSfideret modii divifionis, termino
rum eti diuifio faQa erit. N priores quidé,fcilicet termini, Muleiplices:
qui autem deinceps fequuntur uniuerfaliores,de omnibus rationibus,

. Ff EYKAEIAQY
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metricorum liber quintus.

7= 1Sc hic quintusliber Euclidis 768 76 Aéyaxg&@ OWVAAS -~
47 lyiag,hoc eft,de ratione & proportione. Qua igiturad

‘‘hanc tra®ationem requiruntur uocabula, primo, utin
! praecedentibus etiam factum eft,ordine definit.

' OPOL
Mip®- &%, y.{ycﬂ@' y.ey'v.ﬂa's', P Aaarop 76 pueidov@, Sty g TR e TER
P pEI0p. |
DEFINITIONES.
1 Pars eft quantitas quantitatis , minor maioris , quando minor meti.
.tur maiorem.
piyd”) Licethacuoce continua tantuth quantitas , fub qua nimirumlinez,
fuperficies & corpora comprehenfa funt,intelligatur, undefic quidem magnitudi
nis {ignificationem habet:tamen quia omnia, qua in hoclibro, tam per definitio
nes quam etiam propofitiones,abauthore nobis praferibiitur,per numeros xque
utper lineas oftendi poffunt:non magnitudinis,fed quandtatis uoce,{ub qua,tan-
quamuocabulo generali, numeri etiam cGprehenduntur,in uerfione ufifumus,id
quod Lector zquo animo ferat, prefertim i in hoc autori nihil detrahatur,cumdy
etiam fingula numeris declarauerimus. .
Katauerpéy) autem eft metiri,atg hocloco diuidere aliquid integre, & quafiad

Iibellam,ut dicitur,fic quod nG maneat,ultima fubtra&tione fa&ta , aliquid minore
minus,{ed nihil omnino,ad menfurandum amplius relinquatur.

MoMawhdonp & usi¢op 76 Adasor®- , brep ygmoepusrerTou o mof
a7l G-,

2 Multiplex eft, quantitas quantitatis,maior minoris, quando maiox
menfuratur aminore,

Harum definitionum de parte & multiplici exemplafunt.

5 T T - = ' - ®
— % contra __ ‘% -
< uero Q4
e - 2
eft pars, eft multiplex.
Exempla pernumeros expofita.
s . 6

‘ o 9

3 refpectyfcilicety wueftpars, Contrauerdg 12 refpe@u 3, maltiplex
B 15
as _ 2

Aoy
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i % ais.

3 Ratio, eft duarum quantitatum eiufdem generis, aliquatenusinter fe
‘quaedam habitudo.

, Duz requiruntur, ut ex definitione colligitur,ad rationem cSftituendam, quan.
titates, atqy ea deinde inter fllas habitudo,quanta nimir@ una refpecu alterius fue
rit.hoc inquam,uel illa confideratio, fiue refpectus,ratio dicitur. xemplafunt,

ad
o . ad ¢
“ uel —— - ad

~ Exemplapernumeros expofita,
E R 25

2 ad { 24, uelcontra 24 ad 25, eft rato,

. 7 - .

3 3

. 7 - 7

hoc eft, quidam refpectus, ut ratione primi exempli in utrog ordine , numerifefe
mutuo zqualiterrefpiciunt.Rationefecundj,in priori quidem, eft prior quantitas
numerus pofterioris quincuplus, in pofterioriuerd fubquincuplus, & ficordine
deinceps. llla autemi confideratio quantitatum inter fe,unius ad alteram, dicitur ra
tio. Etficutlinez ac numeri, ita quog fuperficies , corpora, ac quaep res aliz inter
fe conferri poflunt, . ‘ . '

Néyop ey 710 iMuAz uiphdn Ayers, & Jiuary mMamdacialiplve
MRy adpixar. . .
4 Rationem habere interfe quantitates dicuntur, qua poflunt multi.
plicatz inuicem excedere, '

Exempla funt.
27 18 12 ' 12 18 22
g 6 4 4 6 ’
36 . 36 36 2% 30 22
s 9 9 | 9 5 I

Sicperlineas exempla prafcribi poffunt,
, Ev6d b Mympueyu Npery & msiopw s e redop sy vehpp oo
[} /] I i 8

TTRPPY, STIY TR TO WEYPUAL PGFPY ivius mMaTAdo12 T T J

¥ TeTepls ioviwis N TAR iy Y@ F moI0VEp 2PN aTART IO B ‘u’é—n(}sop
g TN, MG duaion: 5,4 Epa a6 xmMogTe (g TEMIAZ,
s In eadem ratione quantitates dicuntur effe, prima ad fecundam,8¢
tertiaad quartam, quando prima & tertizz 2qué multipliciaa fecundze
& quartz 2qué multiplicibus, iuxta quamuis multiplicationem utrun-

| | 2 que

£
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queab utrocp,ueluna deficiunt,ueluna zequaliafunt, uelunj excedunt,
fumptainter fe, : o

5 DicitdeBinitio. Quartim rationums
. - antecedentes uno liquo numero, uno
item, {iueillo priori uel quouis numero
alio, & confequentes quantitatesmul.
tiplicata firerint, multiplex infuper pri-
mz {imili modo a multiplici fecundze
defecerit, ei zquale fuerit,uel idem éx.
cefferic. ficut multiplex tertiz deficit,
zquale eft , uel excendit multiplex
quantitatis quartz : in eadem ratione
L dicuntur effe ha quantitates, Oftendie

- autem hoc in quatuor quantitatibus
autor, & dicit, In eadem ratione quan.
titates, &c,

priic fe  ter. quara
ma cun, tia quantitas.
Exempla in numerisfunt,

(24 18 w2 & exceflus
Muldi. < 24 24 12 12 =®qualitas
116 18 8 . o defeGus.
Quantita. 8 é 4 3
prima fecun. tertia quar.

Tadbpp drpp Hovre psyedn 7\0'}0[1 s 0300?7\9}011 KoAeit e,

6 Bandem autem habentes rationem quantitates , proportionales

uocentur, -
Hunius definitionis exempla funt,qua ex definitionibus pracedentibus, quar.
ta & quinta,colliguntur,
Oy & Fiovime mAAawALofop, P Jg?l' ¥ mpirpy wAAemhdoiop «%{Q{f
AT U7y AAA @Ay, P I 'r:?"n: MAAewALTIop UK '{”@*X'-'
¥ ¥ TeTteTE WAAZWARC TS * TITEP asiep 7Rg p I UTdop ueigovm Ade
o Npersimp gy nos b iragrp.
7 Quando uerd 2quemultiplicium,multiplex primz excefleritmultd
plexfecundg,ipfum uerd multiplex tertia non exceflerit multiplex quar
tz:tunc prima ad fecundam maiorem quam tértia ad quantitatem quar-
tamrationem habere¢ dicitur, |
Cohzret

[

4
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Cohzret hac definitio cum
» pracedentibus duabus , quinta

\ & fexta, Quando uerd dicit, 2.
ggé multiplicium,, cum _prima
tertize, fecundze item & quar.
:Tt quantitatum, intelligendum
¢ 4 ue el contrd
Exemplain numeris funt.
16 '8 18 18 24 20 27 45
s 4 o 9 $ 4 9 9
: " Aliad exemplum.
16 20 . 18 45
$ 4 9 L

Sunthictria exempla,quorum primum & fecundum patent.In tertio autem, 1
tet multiplex prima in nullo multiplex fecundz excedat, cum tamen id minus &
multiplici fecundz , quim tertiz multiplex  multiplice quantitatis quartz defi,
ciateritadhuc primaad fecunda maior,quim tertiz ad quartam quantitatZratio,

Alia exempla.
22 12 14 18 21 18 15 24
nad 2 & 7 ad 3 Item 7 ad ;3 & 5 ad 4

APPENDIX,

Cum quisuelitinter duasrationesiudicare , utra maior {it, commodiffime per.
hancdefinitionemid expedire poterit.

Avarpyia & s & 7 Adywp ouniéie.
8 Proportio ueroeft,rationum fimilicudo.
ADMONITIO.

Similes fiue eardem,& diffimiles funt rationes,quantitates werd quales & in.
aquales inter fe,quod hicannotarelibuit.

Avargyia & wgioip ipoisiNaxisn isip,
o Proportio autemin tribus terminis minima eft.

Hoceft, ad conftituendam proportionem requiruntur ad minus tres quantita-
tes.Cum enim proportio {itrationum fimilitudo,& non rationis: {inguleuerora.
tiones duabus quantitatibus,antecedentefcilicet & confequente,conftent: fequi.
wr proportionem, duabus rationibus praefcriptam, quatuor terminos requirere,
Sed quia non raro folet contingere, ut unius rationis unus terménus bis repetatur,
femel quidem ut fit confequens prioris, poftea uerd utfit pofterioris rationis ante.
cedens, conftat, tres terminos, ut proportio conftinsatur,aliquando fufficere,, pau.
ciores yero nunquam, |

| EFf 3 Exempla
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Exemplafunt.
[ 6 4 16 1z° 9 ’ |16 20 114
_ Alia, '
o ad 4 ut 27 ad 1z j2'ad 24 ut 12 ad »
| ‘Similiteralia, :
2y 15 ut 1z 8 . 64 go ut 100 128
- Adhucaliud, :

2 ad s ut 8 ad 1, atgue 4 ad g

Caterdm,maximam proportionem quot termini conflituant, hoc non definit
Autor, cum ea femper quoad quis uoluerit, uthabet propofitio in octauo fecun-
da,per unum terminum augeri poffit. - |

Orap R rgier psflis ciiAgyop 8° P medpp 709 P w0ipp Srahaciova A

v [ 4 3 c AV \ A / 0 o

o ixep N7, i 7o ¢ iTdop.
10 Quando uerdtres quantitates proportionales fuerint:primaad ter
tiam duplicatam rationem habere dicitur,quamad fecundam.

AvéAoyop 5, hoc eft, continu¢ unam & eandemrationemhabuerint.

Exemplafunt,
Denominatiouelratio Denominatio uel ratio
primaad fecun. primaadfecun,
9 24 64 49 z8 1€
\/‘/ . N
2Vl 7y \5-.-/
- Denominatio uel ratio Denominatio primzad
prima ad tertiam. tertiam, &c,

Eft autem refpecu prioris duplicata,hoceft bis fumpta,
- Exempla huius definitionis alia, funt numeri uel quantitates,quas
examinat definitio preeccedens quarta,

Orrap L Teovapa uyedn &bé&g}oﬁ * pwginop 7os P TTREPYTOITARL
ciove Aa'),oy’{xepi\irmé'ﬂf 7876 dUrdpop. Keu el 7o Wi miéiop,
twe dv § dhaASyia TmodpycH.

12 Quando autem quatuor quantitates proportionales fuerint: prima
ad quartam triplicatam rationem habere dicitur, quim ad fecundam,E¢
femper ordinatim una plus,prout quidem proportio extenfa fuerit,

Ratio primaadfecun. Ratio primzadfecun.
34 3

* 2/\,\7:2:/5"’

1835 vel 77z :
Ratioprimzadquartam. . Ratio primaad quartam.
Eft autem refpeCtu primz collationis triplicata, hoc eft, ter fumpta.

196 .12
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4 » /B . -~ y I4
Q‘ccoAg}/a syl ANy Tou i yoe po sy Sl Tois wysusiore, Tt oyl
"pigimvugyis. : ' . o
12 Similis rationis quantitates dicuntur effe , antecedentes quideman.
tecedentibus,8¢ confequentes confequentibus,

Efthxc definitio modus quidam 8¢ canon; per quem, ficuti ex pracedenti quin
ta,quz quantitates proportionales fint,cognofcitur, atq huiusfenfus talis. Qua-
tuor aut pluribus quantibus, pari numero propofitis, quarum femper due & duz
inter fe conferuntur,{i quidem antecedentes illam inter f¢ , quam plx confequen.
¥es, eodem ordine fumpt, rationem habuerint: {imilis rationis hz quantitates

-efle dicuntur,
: _ 9  ter, -4
prt & 4.
- quarta
. Item
An h‘; L An %{
~ Cofe

- Quiaprima & tertia,hoc eft antecedentes,fllam quam confequentes, qua fune
fecunda & quarta quantitates, inter fe habent rationes: fimilisigitur rationis pri-
ma,fecunda, tertia & quarta quantitates erunt.Sic de pluribus idem intclligitur, 3

EvaMafAéy®- 881 Ai-lig a8 dysugrs mlbe Tosy#uluop , wod 10 imeuys

702 70 vwolvop .

13 Permutata ratio eft acceptio antecedentis ad antecedentem, & con

fequentisad confequentem, - IR
_Similis rationis quantitatibus pofitis:erit,ex permutdtaratione, antecedéns ad

antecedentem, hoc eft prima ad tertiam, ficut confequens ad confequentem, fecun

'danimirym ad quantitatem quartam, |
Exhypoth. - - Exhypot, -
el 1 \

a5

,/'23 h
(.5 ad 41w gz:ad B4

) 8 L
7N
. T~
N .
~
~

‘..érgo expérmutataratione, -
+ Aliydexemplum intationezqualitatis,

84 &4 3 3

APPENDIX,

be 70 Gt Adye,

-t
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. APPENDIX.

Eft huius, & proxime fequentium quatuor definitionum, generalis hypothe,
{is,ut uidelicet quantitates {imilis rationis habeant.

Avicaohip Aoy@-, 8% AdJug 76 iaopugs we iy us,7koe 70 iydluop dig
teploop.
14 Conuerfaratio,eft acceptio confequentis tanquamantecedentis,ad
antecedentem tanquam ad confequentem,

Vtfi fuerit proportionalium quantitatum primaad fecundam, exhypothefi,
uttertia ad quartam:etit contra ex conuerfa ratione,fecunda ad primam, nimirum

confequens ad antecedentem, ficut quartaad tertiam , fimiliter confequens ad an.
tecedentem.

Exemplum eft,
geometricum quidem
éanumeris uerd
Jde wm Q
I J u 3 iz

_ ut

ZivisotoAbys, S ARLigTokyBugls Wik 70\ m0udov,dis Wis, 70s adrd
7d 173?0,:. . "
15 Compofitio rationis, eft acceptio antecedentis
ficutunius,ad candem conﬁquccxcx?c’m. e confequente,

Exemplum
geometricum quidem Pl
innumeris uerd,
' Exhypothefi

Y

9 od guts ad
Ergo ex rationis compofitione
s ad 6 uwaoe ad

\-/\.-/

Qinkpsory




L IBER Q_VINTVS. z‘;:
Awugewgeﬂ Aoyv,ssl M.I.m@ NBEQOXTS, § 'ém‘oﬁtxa 70 uyvp!vop T
imvugs, 7ios wrro T \rPplvop.
16 Diuifio rationis,eft acceptio exceflus,quo excedit antecedensipfam
confequentem, ad eandem confequentem quantitatem,

Exemplum eft.
Quia 9 ad 6 ut 12 ad s ex hypo.
quare 3 ad 6 ut 4 ad 8 ex divifara,

Amsg’otpn v,is! MJngﬂu}.ouywap;‘ﬂw«m@ox&a ”W‘@"X"‘
P Hyoiplop 78 tavugr.
17  Conuerfio rationis,eft acceptio antecedentis ad exceflum,quo exce
ditantecedens ipfam confequentem quantitatem.
Exemplum eft,

Cum exhypothefifuerint 9 ad 6 ut 12 ad 8: erunt ex conuerfionisratione
9.ad 3 ut 2 ad 4

SEQVITVR EXEMPLVM GENERALE, QVINQVE
pramiflas proportionis proprictates declarans.

Quia 15 funtad 8 ut 45 ad 24 exhypothefi,

15 45 8 14, €Xpermutataratione
3 15 24 45, exconuerfaratione
igitury 23 eruntad $ ut g 69 ad ; 24, [ compofitione
7 8 21 24, exrationis¢ diufione
5 2 45 21, Lconuerﬁone.

Asilov My@- i m)\aova dvrwp %;}«ﬂwpsm uMwy aw@as' lowp ® v:)\w@‘
@y o Aauﬁwouqva,ugu W -nJ o ?\o'yw oTRY n, s @ &9 mewbig y.eyv
ﬂm, 'zowgu?vvp weos P tua'zop,owws' W Gis ddlrdfoe ueyadw, 7o wgw‘rop
wmyisp oarop. HiMws AdLis T dugupyof ~wefeigiop T uiocwp,

Ordo
prior po erior
135 >
' =270
36
3
120

ordo prox ordopofterior.

Gg '}Equa
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18 Aquaratio eft,pluribusexiftentib, quantitatibus, & alijs eis £qua-
Libus multitudine,cu duabus fumptis,& in eadem ratione , quando fue-
rit,ficutin prioribus quantitatibus, prima ad ultimam: ficin pofteriori-
bus quantitatibus,primaadultimam,  Velaliter, Aquaratio,eftacce-
ptio extremarum,per fubtra&tionem mediarum,
Tmzyyv’u dwarsyiee isip, o 17, s iy sulvop 7ios ‘svg’!p&rop, ovTs wyE-
pspop wgos P V7P Uop, Y Ik wgd ws tmeugop We0S KNG N, oUTWS taougpop wg08
aMo T,
15 Ordinata proportio eft, quando fuerit, ficut antecedens ad confe.
quentem fic antecedensad conlequentem , ficutcp confequens ad aliud
quiddam (ic confequens ad aliud. :
Vult definitio. Ordinatis tribus quantitatibus,& alijs deinde totidem,quando
fuerit prima priorum ad fuam fecundam,{icut prima pofteriorumad fecundam, il
larum deindc fecundam ad tertiam, utfecundaharii ad tertiam,atq; fic ordine dein

ceps,fi plures quam tres,ex utragg parte,, quantitates fuerint : infertur utin pracce-
denti,quod fcilicet tandem extremorum utring (it zqua ratio,

Exemplum eft, . .
Antecedens NE 18 . Antecedens
17 1]
41 ¢ Confcquens ’ 5 ’

o)

10 Confequens 4%
2 | 21 j *
' Aliud 1 ‘ 4_] Aliud
Poteft hzze definitio , atep etiam proxime fequens fe extendere,8 incclligide
pluribus quantitatibus, quemadmodum ipfa praxcedens, ut patet.

Ordo Ordo
prior pofte. prior pofte.
27 9 16 64 =
. 9 3 L 32
12 4 5 20
24 8 9 i ‘3¢ _
15 ' 3 12

Termeayugn it dharoyia {sip,ommp 1P SrTp uegpdioynol dMwp iowp
ol 7ois 70 TAGIQ-,yive 73, ws ply W Gis wgaTois ueyeleary, wydulvop medeiod
p?yop,off'ms W Gis 9 dUrdNors ,uey'eﬂmp ﬁ'ya!;ﬁvop o \rpulvop 'dcd&givzig
maToig psliotp, b ugop 7S ANMIT, ovTos @ bis NSkerdors pueyudiong
6AAS T1migos wysulop.

20 Perturbatauero proportio eft, quande tribus exiftentibus quanti.
tatibus , & alijs eis qualibus multitudine fit, icut quidem in prioribus
quantitatibus antecedensad confequentem, ficin pofterioribus quanti.
tatibus antecedens ad confequentem : ficut autem in prioribus quantita.
tibus, confequensad aliud quiddam, ficin pofterioribusquantitatibus, -
idaliudad antecedentem, - : .

e , Exemplusa-
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Exemplum eft,
. , 6 Quid aliud
Antecedens 9 [ 1
_ ~ L; _ Antecedens Tripld
Triplad Confequens s ]
2< Confequés
Quid aliud 3 _
. Aliaduo exempla .
~ Anteced. 9 © 9 Quidaliud Antec, 8 Quidaliud
" Confeq. 3 24 Antecedens Confeq. 4 14 Antecedens
Quid aliud s s Confequens Quidal. 3 s Confequens
Exemplum pro quinp quantitatibus inutrogp ordine,
Ordo
prior pofterior
1 9 6o
Tri % 4 99 é !
ripla 2t :. 36 % \Tripla
Py wd
IMPOTAZEIZ.

. FPQTH . A
 Eaps iavousy peyedn, rpowvsp pepdip icwp T8 mAGIG-, tygsopindsy
lrbwie weAAaTINGE 1oy * @ahdoidy 5ptp PF ueydiywis, ToRUTR AN

Asangd R WNTE TH BoUTUP,

PROPOSITIONES:

N PRIMA, I

Si fuerint quotcunp quantitates , quotcundp quantitatum xqualium
numero,fingul fingularum @que multiplices : quam multiplexeft una
guantitas unius;tam multiplices eruntomnesomnium, :

Sint quotcuncp qitantitates,fiue duz,tres,qhatuoraut plures, aliarum totidem
aque multiplices,qua reCto ordinefuz, dico, quam multiplex eft una multiplis
ciumrefpectu fux inferioris , tam multiplices effe multiplices omnes, fimul fum.
ptas,omniym inferiorym {imul fumptarum, Eft huius propofitionis demontftratio
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potiflimum illa communis noticia,Si 2qualibus equalia addantur, & ¢, Cum enim
inferiores ;equaliter,ex hypothefi,in fuis multiplicibus contineantur : fequitur, ut
quot portiones una inferiorum in fua multiplici 2equales habuerit, totidem etiam
& reliquarum quaeqs habeat. Diuilis ergo multiplicibus , unaquag fcilicet infuas
portiones,quot in una earum portiones funt fuz inferiori uel parti 2quales,tot &
in unaquacp alia erunt: atGg infuper quemadmodi prima portiones multiplicium
fuis inferiorib.funt ¢quales,ita ordine qua¢p alig. Aequalibus igitur zqualibus ad
ditis, erunt multiplicium portiones eiufdem ordinis, primifcilicet fecundi uel tertdj
& reliqui,{i totfuerint,fimul fumptae,ipfis inferiorib.fimul fumptis zquales.Qya-
re{i primis fecunda multiplicium portiones additz fuerint, aggregataad partes

1z Z0O \

g

_U— |

. ’ ) . | f N
duplicia erunt.Quod fi tertiz hisadie@ fuerint:triplicia, Quia autem,utexhypg
thefi habetur,, in una multiplici non plures portiones funt fuz inferiori xquales,
quaminalia:quoties igitur multiplex una fu3 infetiorem uel fubmultiplicem con..
tinet,toties & multiplicium aggregatum, id quod ex infeticribus, hoc eft mulu'pli

cibus,colligitur, cOtinereneceflee ,Sifuerintigitur quotcuhgs quantitates, quog.
cunc quantitatym, & c.quod demonftrafle oportuit. 24 »quoe

Sequitur exemplum pro quatuor.

°9
Muleipli, :4 T A - 36 {uperiotes
: 8 8 8. - 6 6 6. 7 7 7 12 12 312 -
Submulti, g s 7 12 inferiores-
Poteft & huiufmodi exemplumproponi,
14 28 N
Superiores 5 7 9 19 ’
Item
Inferiores 7. 7 9 18 9
_ 14 . 28 g -

Inhis duobus exemplis, quemadmodum nec prima, fecunda.nec eti ia
: cemplis, ,hewy etiam ¢
ex fupenonl?us fua inferioris eft multiplex, fed ei asquah"s:ita etiam ﬁ?;)eriomg:a )
irlegatun},cms q;x]?ld exlinferioribus colligitur,non multiplex, fed zqualeeft. Seﬁ
propofitumnihil, uel parum, cum de &queé myltiplia
qQuantitatibus hac in’telligenda fic, Aucmultplichus, & non aqualibus

. . FPOTAZIS
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PROPOSITIO 1L

~ Siprimafecundze @quéfuerit multiplex,& tertia quarta,fuerit autem

ter, & quintafecundz gqué multiplex, 8¢ fexta quartze: &

Pri. compofita,primafcilicet 8 quinta,fecundz 2qué eric
multiplex,& tertia & fexta quartz,

Sintfex quantitates, 8 efto quod prima fecunde, ut ter

. tiaquarta,f{itmultiplex:atqs etiam %uinta eidemfecund=,ut
fexta quarta: dico ergo, & compofitam ex prima & quinta
ipfifecundze, ut eft compofita ex tertia & fexta ipfi quarte,
multiplicem effe. Quonia enim prima fecundze & tertia quar
te,ex hypothefizque multiplex eft: quot igitur portiones fi.
bizquales habet fecunda in prima,tot haber & quartainipfa

. tertia:atq eadZ ratione,quotin quintafecunda,tot etid infex
_ ta portiones {ibi gqualeshabetipfa quarta. Quare quoties fe-
: k 3 cundain fpfaprima& quintareperitur, toties etid quartain

quantitatib.tertia & fexta. Quam multiplex igitur eft cGpofi

ta ex prima & quinta fecunda, tam multiplex eft & cGpofita

ex tertia et fextaipfius quartg. Aequé igitur multiplices funt,

' compofita ex prima & quinta fecunda,& compofita deinde

. ex tertia & fextaipfius quarta. Quare i primafecunde zqué
' fuerit,&c.quod demonttraffe oportuit,

~ ALIA HVIVS REI DEMONSTRATIO.
Sint quantitates,quot & quales propofitio requirit, &cz.
8 iz Quoniam enim fecynda in prima & quinta,ex hypothefi, to
" quinquies R quinquies

Tet bis ter bis
iz B 9 ¢

qn¢.

} 4 3
fexta  tiescontinetur, quoties quartain quantitatibus tertia & fex-
ta,{iiam ad ¢quales,priorum multiplicium portiones denominantes numeros,po
fteriorum multiplicium portiones denominantes &quales numeriaddantur: ipfi
eoti,denominantes multiplicium portiones numeri,ex communi illa noticia,Si .
qualibus zqualia addantur, &cinter feequales erunt.atgs unus quidem,qui quo.
ties fecunda in compofita ex prima & quinta, alter uero quoties quartain tertia 8
fexta fimul fumpta continetyr, oftendit. Quarefic compofita ex prima & quinta,
multiplex eft fecundz:ita & quae ex tertia & fexta conftituitur quantitas,ad ipfam
guartamultiplex erit.Si prima igirurfecundz aqueé fuerit multiplex, 8¢ tertia quar
tee, fuerit autem & quintafecundae 2que multiplex, & fexta quartae: & compofita,
primafcilicet & quinta,fecunda 2que erit multiplex,& tertia & fexta quartz,
.quod demonfirafle oportuit, . o
. Gg 3 fPOoTAZIS
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NPOTAZIZ r.
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PROPOSITIO 111 » .

Si prima fecundae 2que fuerit muleiplex, & tertia quartz , fumantur

turautem xque multiplices prima & tertize: & 2qualiter fumptarum

utrags utrinfque 2qué multiplex erit, illud quidem fecundaz , hoc uerd
ipfius quartx., '

b

Sint quatuor quantitates,& efto quod prima feciide 8 tertia quartz fint 2qne
multiplices. Sint etiam duz quantitates aliz,quz & ipfee,una quidem primzalte-
rauero tertiz, {int zqueé muldiplices:dico igitur , quod etiam multiplex primz ipfi
fecundzx, tertiz deinde multiplex ipfi quantitati quartae 2que multiplices fint. Eft
huius propofitionis demonftratio fecunda pramifia , fitoties ea, quoties prima
in quinta continetur, minus uno, repetatur. Hocautemapparet, fi quinta quanti

T Exemplum in numetis.
< 63 84
Pri ptima o 1z tertia
fecanda 3 '4 quarta
cq o quantitas
d ‘ ‘ Aliud
| Sec ' 24 3e
l cuar. 3 $ 8 10 10 l.j
prima § tertia 10
‘ fecun, 4 - quat, g

tas & fextain portiones, prima & tertiz quantisdbus xquales, diftribuantur, Tois
co primz deinde & tertiz quantitatum, xquales ex quinta & fexta portiones fow
mantur,quod indicaffe oportuit, S ‘

ALIA ET PLANIOR HVIVS PROPOSITIO.
nisdemonftratio,

Sint quatuor quantitates,8c. Quoniam enim primz & tertiz xqué funt,ex hy
pothefi,aflignate multiplices : quot igitur portiones fibi zquales in fua habetipfa
prima,tot & tertiam in {ua habere neceffe erit.quare utragg multipliciin portiones
fuz inferiori xquales diftributa: erituticp xqualis multitude portionum unius, fis

<yt
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«car8 multiplicis alterius.Quia uerd 2xqué multiplex eft ptima quititas fecundz,
& tertia quattae, loco primae & tertiz quantitatum, portionibus, quas inipfartm

“multiplicibus zquales habent,fingulis ordinefumptis: & ipfe portiones quantita

tum fecunda & quarta 2que multiplices erunt. Ordinatis ergo iam fex quantitati
bus,quarii prima quidem & quinta fint priores duz,quas habet primain fia mul.
diplici zquales, portiones, fecunda deindefitipfa fecunda, ac quartaipfa quarta.
ertia uerd & fexta quantitates fin¢ duz portiones in multiplici quantitatis tertig,
& ipfz priores. Et quoniam ha fexquantitates huiufmodi {unt,quales propofitio
prxcedens fecunda requirit, erit per hanc, ex prima & quinta compofitaita multi.
: -plex fecundx, utex tertia & fexta compofita

: multiplex eft i?ﬁus quartz. Igitur, {i in multi.
, plicibus non plures quam duz , prima & ter.
, ti¢ quatitatibus gquales portiones fuerint:iam
ftatim conftat ipfa propofitio. Quod fi plu.
res fuerint,maneant fecunda & quarta quanti
tates, prima uero & tertfa efto priorum dua.
Pri Ter rum in multiplicibus portionum aggregata,
- quintadeinde & fexta{int tertiz in multiplici
bus portiones. Etquoniam etiam jam quales
propofitio pracedens fecunda requirit, fex
quantitates apparent: idem etiam quod prius
per eam inferri poteft. Conftat itaqs propofi-
tio, ubi quidem tres fuerint in muluplicibus
Sec- - quarta portiones,fuis inferioribus 2quales. Nonali.
quan- ter procedendum erit, ubi portiones quatuor,
titas  quing aut plures etiam fuerint, id quod pro
pleniore hujus propofitionis declaratione dis
cerelibuity. T '

<«

- PpoTASIE A |
Eap medipahe firdpop 3 airkp ixh Ayop , vai vgimop 7lbe TeTapew
ROt T IS TEN TN om0 TOTe EOTE Rl Tehpy 7D T dovbuss AN TN,
01270 V78 wgh TeTREPU, NGl SaviovEy AN TGOS 0, T Kirpp
ASjopuglgrmengTeivina. o
PROPO§ITIO . IIL

Siprimaadfecundam, éandem habuerit rationem, & tertiaad quat-
tam: & prima & tertiz zque multiplices, ad qué multiplices quantita-
tumfecunda & quartz,juxta quamuis multiplicationem,eandem habes
bunt rationem,ad fe fumptae. '

Sint quatuor quantitates, & efto quod primaad fecundam eamhabeatratio,
fhem,quam tertia ad quartam. Sintetiamzqué multiplices primx & tertiz, 2que
fhfiper multiplices, iuxta quamuis thultiplicationem , quantitatum fecundz &

guarta: dico igitur, & iplas prima & tertiz zque mulaplices,ad xque multi[:li:
. _ : (4 ]
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 ces quantitatum fecundz & quartz, eandem habereratiomem,id quod fic colligl
tur, Quoniam ex hypothefi, prima & tertiz 2que fimt multiplicesaffignatz,qui,

’

/ {0
pl‘fc ﬁo ' ter, q“al'.

bus fi aliz 2que aflignentuyr multiplices: enmtillz ultimé aflignatze, per propofi.
tionem pramiffam tertiam, etiam ipfarum prima & tertizz 2que multiplices. Per
eandem infuper, cum fecunda 8 quarta firas 2que multiplices, ex hypothefi, ha-
beant, fiipfisaliz 2qué multiplices aflignentur: & il alize  fecunda & quartze
quantitatum xquémultiplices erunt. Quoniam autem quantitates, prima, fecun-
da,tertia & quarta,ex hypothefi,funt proportionales:multiplices fgitur,de quibus

54 26
8 1= Pofluntnunieri etiam fic ordinard,
Prii 9 ¢ Ter %4 ?5 36 24
® 18 o 12 é
Sec: 3 Zquar. L4 3 6 2
prima fecun. tertia quar.
quantitas,
9 6
36 24

fam fermo fit,ex conuerfione definitionis quinta huius, in defeGur, a2qualitate, &
excefly aqualiterfefe habebunt,atcy deinde, cum ha exdem multiplices, aliarom
o ctiam

[




LIBER QVINTVS, 24
etiam, primarum [cilicet quantitatum, multiplices {int: 8 llg aliz tandem ex quin.
tadefinitioneipfa,ordine,quo folent, proportionales erunt. Si primaigiturad fe.
cundam & tertia ad quatitatem quartam eandem rationem habuyerint: & prima
& c.quod demonftrafle oportuit.

AHMMA,
Eweidvidixby,ina~mboixer x 70 pn* ~w6dixa wid A 1 v, ol
igop * irop,¥ éAzoop * Aaarop. AjAop 7,0 &~m6Qx@P 1L T % Tl
Xangi» v 78 A, ugl & lop * irop.ued & thaosop « aosop. Kai o e Vs
xgiweP 8 7P ¢, ovTep § s P L.
LEMMA, VEL ASSVMPTVM,

Quoniam igitur demonftratum eft, Simultiplex prima quantitatis
multiplicis excedat multiplicem multiplicis tertie : & multiplex multipli
cis fecundee excedet multiplicem multiplicis quantitatis quartze. Quod
fizqualis:zequalis, Siuerdminor fuerit; minor etiam erit. Manifeftum
autem eft, Si multiplicis tertize quantitatis multiplex, excedat multipli.
cem multiplicis quantitatis primee: quod tum & multiplex quartx quan
titatis multiplicis , multiplicem muldiplicis quantitatis fecundee excedet,
& fi fitzequalis:zequalis,fi uerd minor:minor etiam fit. Atque ideo etiam
multiplex fecundgad multiplicem primeg,ficut multiplex quartzzad mul.
tiplicem quantitatis tertize fefe habebit. »

- . NOPITMA, S
\ ’ T e s\ /! ’ s ¢ 3, ¥
Ex J‘: &w PowSQop, 0T Ltk TeaTapet syl cdiATYOp B wodk ohodmahip
7 COROLLARIVM.

Exhocmanifeftum eft, quod fi quatuor quantitates in proportione’

fint, & permutatim etiam illas proportionales effe.
PFPOTAZIZ E.
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PROPOSITIO V.

Si quantitas quantitatis multiplex fuerit, quemadmodum ablatumab
lati: & reliquum reliqui, ut totum totius multiplex erit.

Sint duz quantitates, quarum una fit alterius multiplex 'auferatur autem ab
utrag harum portio aliqua,quarum fimiliter una alterius, ficut tota totius, {it myl.
iplex: dico,& reliquatum quantitatum,ut tota totius, unam alterius multiplicem
e.Sicut ablatum maioris multiplex eft,ex hypothefi, ablati quantitatis minoris,
ita multiplex efto, ex firuura,maioris refiduum quititatis alterius quartg: & erit
ex propolitione prima huius,maior quantitas aggregati, quod ex quarta quantira
te & maioris ablato nafcitur; ficut ablatum de maiore minoris quantitatis ablati,
multiplex; Sed quia ita etiam ; ex hypothefi, multiplex eft maior quantitasipfius .
minoris:zque igitur eft multiplex maior quantitas utriufeg ipforum, aggregati {ci-
licet iamh commemorati,& minoris quantitatis:quare gqualia mtﬂ lf;e, aggrggatugz
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& minor quantitas. Dempto igitur eo quod eft eis commune;ablatofcilicet misro.
ris,ex utrag parte: & reliqua, quarta fcilicet quantitas, atqg refiduum minaris , e

ablata 8

maior 11 °
quantitas

minor 6 .
ablata 4

communi quadam noticia,inter fe zqualia erunt. Quare quemadmodum,ex ftrua
Gura, zque eft multiplex ablarum maioris ipfius minoris quantitatis ablati, & re-
fidoum maioris ipfius quartce quantitatis:itanunc propter &qualitatem, loco feili-
cet quartz quantitatis refiduo minoris fumpto, & relidua, quemadmodum abla.
1a,inter femultiplicia erunt. Sed quiautablatum ablati, ficex hypothefi, & maicg
quantitas ipfius minoris:quare & ablatum ablati, utipfe quantitates , unumalte.
rius multiplex erit. Si quantitas igitur quatitatis multiplex fuerit,quemadmodum
aslatum ablati: & reliquum reliqui, ut totum totius multiplex erit. quod demon.
Rrafleoportuit,
NPoTAZIY 5 i
Eock o s yen dio peypbiop iorobss reMamoorae, ugl kpoupefgr e Tve
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we wirTW eMam o, _ :
' PROPOSITIO VI

.Sidua quantitates duarum quantitatum zequé fuerint multiplices: 8¢
ablatz quadam earundem xque fuerint multiplices:reliqua eifdem aut
aquales funt,aut 2queéipfarum multiplices.

Sint duarum quantitatum aque multiplices, fint etiam portiones quadam,
demultiplicibus ablat, ad cafdem duas aque multiplices: dico, multiplicium
reliquas quantitates,ij{dem duabus aut gquales, utrangg utrigg.aut uero eard gque
' multiplices effe. Minores non poflunt effc reliquae

ipfis quantitatibus pofitis, propterea quod multipli

ces eis zqualiter alfignatze fint. Efto igitur primo

| quod prioris multiplicis reliqua {uw quanticati 2qua-
| lis fitdico fane, & pofterioris muiuplicis reliquam

: fuz quantitati equalem efle, id quod hoc modo des
8 monitrabitur. Sumaturipfi pofteriori xqualis quans
¢ 4+ |3 titas alia. Bt quoniam portiones ablate,ex hypothe.
{i, ipfarum quantitatum, primae {cilicer & fecunde,

funt 2que multiplices,cum quantitati prior, fuz mul

ter. quUat. - ginlicisreliqua,ex hypothefi, pofteriori uerd alia qug
quanutas.  dam quantitas,ex fiructura,aqualis {it,fi reliqua mul
tiplicis fuz prioris ablatx, fumpta deinde quantitas

pofterioris multiplicis ablatz acccflerint: & hae coms

no9 ofit earundem quantitatii 2que multiplices erunt.
pri. fe. ged quia etiam una compofitarum,quz eft prior mul
tiplex,ipfius prioris,quemadmodum pofterior pofterioris,eft multiplex,cum dug
quantitates uni fint eque multiplices: illas ex communi quadam noticia inter fe
zquales efle, concluditur, Communi igitur portione,quz eft ablata multiplicispo
fterioris quantitas,ab illis feiuncta,& qua relinquuntur, ex communi quadamno
ticia:at@ deinde, cum unareliqua poftcrioré quantitatem gqualem habeas, &illa
, cadem
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eadem pofterior quantitas & reliquaipfius,& id ex communi quadamnoticia,in.
ter fe xquales erdit, Sicutigitur prioris multiplicis reliqua quacitas ipfi priori quan
ablata reliqua o
12 Q

quantitas quar. ablaa Relijua -
7 1y
S T 3

titati, ex hypothefi,, 2qualis eft :ita & pofterioris reliquamipfi pofteriori quanti,
tati zqualem effe neceflario fequitur.ouoies &% J‘e’foyb,%imﬂiter oftédemus,fi prio-
ris multiplicis reliqua (U quantitatis multiplex fit,quod & pofterior ad fuam tam
multiplex effe debeat. 51 dug igitur quantitates duarum quantitarum =que fuerine
multiplices,& ablatz quadam earidem zque fuerint multiplices: reliqua eifdem
aut zquales funt,aut 2que ipfarum multiplices,quod demonftraffe oportuit,

T\w s 4 ‘\ ,.!"P‘O'T"A“ZVVIZJ. Z.‘\ Y \ Al
a ot 7og P rp , wp ot e Adyop® Kaurpatirp 7ifos melom.
PROPOSITIO VII.

Equaiia" adidem,eandem habent rationem.Etidem,ad aqualia.

Sint duz quantitates 2quales,ad aliam tertii,quantamcuncp, relacae: dico, neu-
tram zqualium diuerfam ab alia cum tertia illa conftituererationem. Colligithxe
propofitio fuam demonftrationem ex definitione s huius, in huncmodit.Suman
turzqualium quantitatum zeque multiplices , & erunt hz, ex communi quadam
noticia, inter fe 2equales.Sumatur & ipfius quantitatis tertig aliqua utcungg multi.
plex,& ordinentur quantitates,ut fcilicet equalium una,prima:alia, tertia:alia de-
inde,ubi plures effent, quinta:ac cztera deinceps prout naturalis imparium nume
rorum ordo requirit,yocentur, llla tertia werd,ut qua zqualium omnium eft com.

4y  imunis confequens, d paribus numeris, fecun.

de, quarta & fexte,&cz.nomen habeat. Et
quoniam, quantum ad priorem partem, pri-
mz & teitiz,ac ceterarum, quarum impar eft
appellatio,quantitatum,xque aflignate mul.
= tiplices,fecunda & quartz,acreliquarum de-
’ Quantitates - inde,ut qua d pari numero nominantur,quan
sequales. titatum 2qué multiplices gqualiter excedunt,
uel eis omnino 2quales, uel minores fjs funt:
infertur,ex definitione § huius, ipfas quanti-
tates,ptimdm nimirum ad fecund3, & tertiam
- |7 ad quartam, ac relfquas deifide omnes, quam
libet ad fuam, in eadem efleratione: quarefic
patet pars prior.Pofterior uero. Manentibus
r{dem quantitatibus,alio tamen ordine difpo
ficis,itanimirum , ut quae in priori fecunda &
4 |uarta quantitatis nomen habuit, iam prima
3 terdacap]géllationem fortiatur. Prima uero
qua prius, fecunda nunc: & fecunda deinde,

: ‘ quartaiamuocetur. Sicgp E'“ eandem defini.
tionem quintam: & pofterior huiug propofitionis pars obtinebitur,, primam fcili.
cet,hoc eft illam, quaiam eft communis zqualivm m“?l ;ntmdmsaad fef"a:
il 2 3
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dam, unam ex zequalibus,, effe, ut eadem prima ad quales omnes. Aequalesigi-
eurad eandem, eandemn habentrationem,&(c.quod demonftrari oportuit.
Multiplices Multiplices
° 30 12 6 S
30, 12, 6ads 14 30 uclcontra s ad{ s

30 1 6 3
quand, . quanti.
zquales. ' aquales.

FPOTAZIXZ f. '
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PROPOSITIO VIIL
* Inzqualium quantitatum , maior ad eandem, maiorem rationem ha.-
bet ,quam minor, Et eadem ad minorem ,maiorem haber rationem,
quam ad maiorem, '

Sint quantitates quotcundp,in prafentia autem,pro faciliori exemplo, duze fuf
ficiant, & efto quod ex xquo ad unam & eandem quantitatem conferantur i dico
igitur,quéd maior inzqualiii:maiorem,minor uero ad eandem:minorem, & con.

) ra,hxc eadem ad minorem inzqualium,maiorem, quam ad maiorem , habeatras
sionem. Sumatur ex inaqualium maiori portio, qua {itminori xqualis: & erital.
tera qua relinquitur portio,breuiori fignate aut ®qualis, autinequalis. Siinzqua
lis, utra breuior fuerit,illius multiplex,quz communi omnium confequente maior
fit,accipiatur, quam multiplex deinde haxceadem fumpta quantitas tua inferiorig
fuerit,lammultiplex efto etiam quantitasalia portionisin maiori maioris, alia in-

\ fuper ipfius minoris quantitatis, His
multiplicib, tali ordine fumpdis, ipfius

Quantitds. tandem omnium confequentis dupla,
) } o~ ' tripla, atq deinde quadrupla quanti-
! ' tas accipiendaeft, acdeincepsiuftafe.

ricad multiplices quatitatesalias tam.
diuprogrediendum , donecipfa, qua

= minoris quantitatis multiplice maior
Al fie,occurrat.Sit auterm, pro cheratione
5 faciliori, confequentis quadrupla, pri-

o ipfaminoris quantitatis multipli«
cemaior:qug igitur dicta confequen-
tis tripla quantitas fuerit, hac cadem
minor is multiplice primo minor erie:
quare contrd , minoris multiplex ea-
Alia ~————— % dem confequentis tripla quantitate
maior. Et quoniam quantitatum, reli-
quz{dlicet in maiori, & minori in ea
aquali pofita , 2que funt aflignaca
multiplices, cum quam maultiplex fig
~ una unius, tam multiplices etiam, ex
propofitione pn’ma‘huius,omnes omnium fint:maioris quantitatis & breuioris
in ea portionis eque multiplices erunt. Sed cum utbrewioris portionis fta etians,
exftructuraminoris quantisatis multiplex fumpta fit: minoris & maioris quantica
P - - anmn

T

oo
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tum zt}uému!ﬂplices erunt,quod eft obferuandd. Rurfus quotifam quaritititum,
politz {dlicetin maiori minori qualis , & ipfius minoris, zqué funt,ex fiructura

- affignate multiplices:fequitur, ut quemadmodi quantitates, ita & ipfarum xque
multiplices inter fe zquales fint: atp
infuper,ficut una,multiplex fcilicet mi
noris,qudm confequentis tripla quan
‘ _ titas,exftructura,maior eft,ita & alte.
ra, multiplexfcilicet pofita in maio:f
Q_}nntitates quantitati minori @qualis , propter
inzquales xqualitatem, eadem confequentis tri
propoficx plamaior erit. Maior autem eft, {imili
ter ex ftru®ura, breuioris in maiori
- quantitate portionis multiplex ipfa
confequente: totaigitur totius maio-
d . - tisquaticanis multiplex, Timul utrifcy,
confequente fcilicet & tripla eius,ma
1 - ior erit : quare etiam & eadem totius
"J maioris multiplex,propter zqualita-
. { ) . tem, confequentfs quadrupla maior
B ' ' - eritundeficipfum etlam excedit.Sed
S| - quoniam multplex minoris confe.
quentis quadruplam non excedir, ut
patet ex ftructura! maior igitur maio-
‘ rem ad communem omnium confé.
Alia —— 3 quent€, quamipfaminor quatitas ad
. o eandé,ex definitione » huius,ratione
[ habebit. Acep hxc eft priorhuius pro.
Foﬁu’om’s pars.Porrd moxdeinde, o
equentibus loco antecedentit, & an.
tecedentibusloco confequentiit furn
ptis , per eandem allegatam 5 definitionem,confequentis ad minorem, ratfonem
maiorem,quam ad maiorem quantitatem habebit. Eﬁp uerd nunc al.tera »quere.
linquitur,portio,breuiori fignate 2qualis, quia quantitates uel portiones in mafo
ri zquales funt,tum utriufuis portionis multiplex, quee communi omnium confe.
quente maior {it, quantitas fumenda eft.nam ftruura deinde & demontftratione
ipfa,utin priori,initituta,res {ucceflum habebit.Siigitur inzequalium quantitatum
ad unam 8 eandem collatio facta fuerit: maior maioris,quam minoris quantitatis
ad eam ratio erit. Contra uerd, eiufdé ad minorem maior,quam ad maiorem quan-
pitatemratio.quod demonftraffe oporruit.

: DPOTAZIE o.
- Tanberd adrrdF ol Hovr Adyop* lowe EMiroie 351, K 7lbs & 73
w7l P odrrop Uxd Ad)op * x&KEva fone i ANIS B51p,
ﬁ' PROPOSITIO Ix, ¥
. Quazadidem eandem habentrationem:2qualiainter fefunt, Etad
quzidem eandem rationem kabet:&¢illa 2*qualia inter fefunt.

Habeant quotcundg ?uanﬁtafés adun4 eandem{p eandem rationem. Aut con-
tri efto qudt unius eiufdemép ad quotcunc fituna & eadem ratiotdico, utrum

politum fuerit,illas quantitates inter fe xquales effe. Hocautem demontfiratione
ad incommodum ducente,ex propofitione octaua pmcelc_i{clxl\tx,ﬁc patet.Nifienim
e 3

effent
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eflent 2quales quantitates illx:fequeretur, per partem praecedentis priorem, fllag
ad ynam & eandem:hac deinde eadem, per partem eiufdem propofitionis pofte-

el

1

tiorem, adllas, diuerfas conftituere rationes. Hocautem cum fit contra propofi-

tlonis noftrz hypothefim, fllas quantitates zquales efleinterfe,tam ad priorem
uam etiam ad pofterioré partem, exhacprop. obtinebitur. Qua igiturad ean
em,eandem habentrationem quantitates,&ce.quod demonftrafle oportuit.

72 o 7 Item o 9 9 9 9
» [ M
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BPOTAZIY L

Tap 7be 7o ad7d Adyop Ldrrwp, 70 P psifove Adyop Yoy * tnéwwo uésddp
By, Tpos s e 75 alyrd pisdgovee Adyop @ inéivo Aalop 833,
PROPOSITIO X.
Ad eandem rationem habentium,maioremrationem habens:illama,
jor eft. Ad quam autem eadem maiorem rationem habet:illaminor eft.
Conferantur quotcuncp quantitates ad unam eandemdp: dico, quodilla, qua

ex hismaiorem ad communem earum confequentem habueritrationem, maior
fit; dico etiam , ad quam ipfa confequens quantitas maioremsationem habuerit,

vel

¢am contrd minorem effe. Nam {i maiorem habensrationem,ad atiath non repute
tur efle maior,erit dla alij aut 2qualis, aut aliaminor. Si zqualis, cum aqualium ad
idem, ex priore parte propofitionis feptim huius,eadem fit ratio, harit uerd quan
titatum,ex hypothefi,ratio diuerfa,cdtranoftram illam hypothefim agetur, quod
non permittitur. Efto autem nunc,quod maiorem rationem habens ad aliam ;mi-
nor {it, &c. Et quoniam, per priorem partem propofitionis s huiys, Ina:qu:iium
quantitatum maior ad eandem,maioremrationem habet,quam minor, eritid con
tra propofitionis hypothefim. Conftatitag propofitionis prior pars. Pofterior
eodem modo,ex pofterioribus allegatarum propofitionum puu’gm, retinebitur

Ad eandemigitur,8c,quod demonftraffe oportuit, - T !

Exemplum in numeris, S
Antecedentes > é 4 ®
Confequens s ue o
una & eadem quanticas, .

rPOTAZIZ
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NPOTAZIZ 18 -
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PROPOSITIO X1
Quz eidem funt ez dem rationes; & inter fe funt exdertt,

Quzein primo libro,inter communes notitias , autor de quantitatibus in gene.
kehis uerbis, Qua uni funt2qualia,&c.propofuit, in eodem etiamlibro idem, per
propofitionem 30, inlineis zquediftantibus , uerum efle demonftrauit, id quocg
saminipfis rationibus {imiliter fefe habere,proponit,& hoé quidem per definitio.
nfs quinta huius conuerfionem atqp ipfam quintam , hacftruCtura. Sincrationes,
exempli gratia,duze qualefcundg, alfj tertice cuidam {imiles & exdém : dico, eas &
incer fe {imiles eafdemdp effe.Sumanturantecedentium quantitat zquemultipli.
«es,{imiliter & cofequentium.Et quoniam utragg duarym rationurm, qua funt ter«

st

Sl o fic| ad| ~ ficgue _ad'-

tiz fimiles,antecedens quantitas,eft ad firam confequentZ,exhypothefi,ut antece
dens tertize rationis ad fuam cofequentem, & rurfus,quoniam tam antecedentium
quwdm etiam confequentium, ex ftructura, 2que funt affignate multiplices : fequi.
tur per conuer{lionem definitionis quinta huius, bis repetitam ( funtenim duzra-
tioni uni {imiles pofit) multiplices antecedentium,hoceft prima & tertiz quan.
titatum, inaddendo, minuendo, uel zqualitate,refpectu fuarum confequentium
~zqualiter fefe habere. Quemadmodum igitur fe habet multiplex antecedentis in
tertia ratione, ad multiplicem fuz confequentis:ita etiam fefe habebunt muldpli.
“es antecedentium reliquatum duarum rationum,ad fuarum confequentium mul
tiplices.Cum resigitur itafefe iabeat:per hancipfam quintam definitionem huius
conduditur propofitum,llas fclicet duas rationes-inrer fefimiles effe & eafdem.
Quz igitur eidem funt exdem rationes, & inter fe funt exdem, quod demon-

ftrafle oportai, . , |
’ " Exemplum
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Exemplum in numeris,
¢ 12 18 24
’ 3 3 9 12
Sintrationi { acxdem, rationes 8 &8 & & .
2 4 6
4 8 12 16
6 12 18 24
8 16 24 ‘?'z
FPOTAZIE 1B,

A Se - [4 'Y ¥ ¢ ¢ ] o &
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PROPOSITIO x1L ,
Sifuerint quotcund quantitates proportionales: erit, ficut unaante.
cedentium ad unam confequentium , ficomnes antecedentesad omnes
confequentes.

Simile autor propofuit in propofitionelibri huius prima,de multiplicibus Jeag,
quanto ipfa multiplice ratio eft generalior, tanto etiam hxc prafens propofitio,
qudm ipfa precedens prima, latius fefe ext€dit.Sintigitur quantitates quotcuncp,
continue uel non continue proportionales: dico, quam rationem habet una ante.
cedensad(uam confequentem quantitatem, eandem & aggregatum anteceden.
tiumad aggrcgmnn ex confequentbus habere. Sumptis enim 2que multiplid-
bus ad antecedentes,zqué item utcungp multiplicibus ad confequentes quantita-
tes, cum {it, ex hypothefi, utantecedens una ad fuam confequentem, fic fingule
adfingulas; fequitur ex conuerfione definitionis 5 huius,toties quoties opus fue.

Multiplices
antecedentium.  confequen,

rit eamrepetendo,ut ficurunius antecedentis multiplex a fuze confequentis mu!d»
plice defecerit,uel ei zqualis fit:fiueners eandem exceflerit, fic& fingulz antece-
dentiumad confequentium fingulasmultiplices fefe habere.lgitur fi prima quan.

titatis
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 titatls multiplex 4 fuz confequentis multiplice defecerit,aut ef 22qualis fit,uel can-
dem exceflerit: fequitur, utantecedentium multiplices fingule,eodem modo {ua-
rum confequentium multiplices refpiciant. Quare, {icut una fuz inferioris e nul
tiplex,itaomnes omnium. Per primam igitur propofitionem huius,bis repetitam,
quam multiplex eft unaunius , tam multiplex etiam aggregatum antecedentium,
ad cofequentium aggregatum erit. Ordinentur ergo iam quantitates, {ic, ut unius
rationis antecedens fit prima: fua deinde confequens, fecunda: aggregatum uerd
antecedentium, tertia,8 confequentium poftea aggregatum,quantitas quarta. Et
quia quantitatum,prima & tertiz,2que funt aflignate multiplices, fecund= infu-
er & quarta {imiliter:infertur,ex definitione quinta,tandem id quod maximé uo
bat propofitio.Si fuerint igitur quotcuncs quantitates proportionales : erit ficut
una antecedentium ad unam confequentium, {ficomnes antecedentes ad omnes
confequentes, quod demonttrafle oportuit. ’

Exemplum rationis fefquialterz, continuz,
"in quantitatibus quatuor

L}

. FPOTAZIS Ir,
’ Ly 3\ | P \. ’ 14
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‘PROPOSITIO  XIIL )

Siprima ad fecundam eam habuetit rationefn quam tertiaad quanti-
tatem quartam, tertia uero ad quartam maiorem ration¢ habuerit quam
quintaad fextam:& primaad fecundam maiorem ration€ habebit quam
quintaad fextam, _ |

Sint fex quantitates , & efto quod primae ad fecundam & tertizead quartam fit
una & eadem ratio,quam uero tertia ad quarta habet rationem, ea fit ratione quin-
ez ad fextam maior: dicoigitur, quod & primz ad fecundam maior quim quintz
ad fextani fit ratio. Quoniam enim terti¢ ad quartam maior eft ratio,ex hypothefi,
quam quintz ad fextam, fimantur ipfarum tertiz & quintz xqué multiplices,

quartx deinde & fexta fimiliter,{ic tamen,quod multiplex tem'a; excedatmultipli
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cem quatta , non autem excedat multiplex quinta ipfius fexta quantitatis multl
plicem. Sumantur etidipfarum prime & fecundg fecundum multiplicicatem tertie
& quartz 2que multiplices. Etquoniam prima quantitas eft ad fecundam, ficue
‘ . tertia ad quartam, primxue
multiplices rd & tertize, ut antedétbus,
antece. confe, fecundx infuper & quartz,
| ‘ ut confequentib, zque funt
ex ftrutura, aflignat mul.
tiplices: primae igitur & ter-
tiz multiplices, ad muldipli.
- cesfecundx & quarte quan
titatum,ex conuerfione defi
nitionis ¢ huius, in minuen
do, zqualitate, & addendo
aqualiter fefe habebunt. Cit
igieu, & idex ftructura,mul
tiplextertize excedatmulti.
plicem quartae , muatiplex
1 ; uero quint non excedit
multiplicem fext quantita
tis : propter fimilitudinem
rationum,& primz quanti.
tatismuttiplex, ad fecunde

.:d'..:.ft;d _: t.:d - quantitatis multiplicem co-
s g g § & g ferendo,id faciec:maiorigi.
e ' tur eft ex definitide 7 huius,
quantitas. | adfecundam,quam quinte

' guantitau’s ad fextam ratio.

. i primaigitur ad fecidam

eam habueritration€ quam
tertiaad quantitatem quar.
tam, tertia uero ad quartam
maiorem rationem habue.
rit qudm quinta ad fextam:
. . & prima ad fecundam ma-
ioremrationem habebit quim quintz ad fextam.quod demonftrafle oportuit.

Exemplum in nameris fic ponitur.

18 16 [~ 8 12  §

maior , minor ratio
6 ad 4 w 3 ad 2 4 ad s
prii.  fecun,  ter. quar. | quin,  fex. numerus

_ NPOTAZIE 1A
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PROPOSITIO X111,

Siprimaad fecundam eam habuerit rationem, quamtertia ad quar-
tam, prima uerd ipfa tertiamaior fuerit : & fecunda quarta maior erit,
quodfixqualis;equalis,G uerd minor:minor.
Sint
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. Sint quatuor quantitates,prima adfecundam ut tertiaad quartam:dico, queém-
admodum prima maior eft quam tertia,uel ei 2qualis,fiue minor ea, ita & fecurida
eritrefpectuquantitatis quartg. Cum enim,ex hypothefi,prima maiot fit quari rer
tia :‘feqm'tur ex priore parte propofitionis octauze huius, quod ptima maiorem
-quam tertia ad fecundam quantitatem, habeat rationem. Quoniam autem,quem.

prima

ad
ad

Tertia

admodum prima eft ad fecundam, ita eft 8 tertia, ex hypothefi, ad quartam: pro.
pter illam rationum {imilitudinem, & tertiz ad quartam maior quam eiufdem ter.
tizz ad fecundam ratio erit. Ad quam autem urra & eadem quantitas maiorem ha.
betrationems,illa,ut pofterior pars propofitionis 10 huius teftatur,minor effe cen.
fetur:minor igitur efg quarta ipfa fecunda, quare contra fecunda quam quartama.
ior,quod demonttraffe oportuit. Omsies & dfoply. Similiter etiam oftendemus,
quod fecunda quartae 2qualis,uel eaminor fit,prout quidem primarefpeQu tertig
pofica fuerit. Siprima fgitur ad fecundam eam habuerit rationem quam tertia ad
quartam, prima uero ipfa tertia maior fuerit: 8 fecunda quarta maior erit, quod i
®qualis,zqualis,{i uero minot:minor.quod demontftrafle oportuit.

_ - Exempluminnumerisficfehabet. -
18 ad 9 ut s ad 3

Ve 2 18 on B
Quuantitas ratio ' ratio © quan,
prima zy - maior mutatishunc i2ad s ma, minor
Ldfecun.xs | terminisuel quare
tertia 12 J _minor quantitat, 12 ad1g mi maior,

.

- RPOTAZXIE IE.

To udp Gie QORUT WS PONATNRGIUS, "PY TPy '(x{ 7\0'}0[1, Al yg-
TENIAR, | -
_ PROPOSITIO xv.

Partes eodem modo multiplicium, eandem habent rationem, ad fe
fumpez. | .

 Sint duz uel plures quantitates, quarum unaqua fit alterius cuiufdam quan.
ditatis, tanquam fuae multiplicis, pars: efto tamen, ut quota pars eftunaunius, to.
tafint etiam {ingulz fingularum: dico ergo, quod quam ipf partes, illam ean.
dem & multiplices inger fe rationem habeant, Diftribuantur multiplicium una-

pats.

multiplices

ququein portiones fy inferiorivel part xquales, Et Qdoix‘iam zquefint pla’rut:')
. ha z )
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‘bus,exhypothcfi,aflignacz multiplices: eruntin una cot portiones fizz parti 2qua
les,quot &inaltera. Rurfus quoniam portiones cuiufcat;cmuldplicis inter fe funic
aquales:erit fingularum portionumad portiones {ingulas, una & eademratio, &
{lla quidem,qua eft partis ad partem.Quare.ficut eft una unius multiplicis portio,

.uel zqualibus pro gciyahbus fumptis,ficut eft una pars ad portionem alterius,uel
partem,fic,ex propolfitione 12 huius,aggregatum illorum,hoc eft antecedentium,
ad confequentium aggregatum.Quam igitur xque multiplicium partes,illam ean
dem & ipf multiplices inter fe habént rationem.quod demonttrari oporuit.

28 SN 28

7777 333% 7777 :
R - quareficut yad 3 ficagadsz

7 .3 5 3 8
| ©
RPOTAZIZ I,
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PROPOSITIO XV :

Siquatuor quantitates proportionales fuerint : & permutatim ha
proportionales erunt. -

Sint quatuor quantitatesin rationeuna:dico, quod & permuratint, uel permu.
tataratione , hoceft, prima ad tertiam & fecunda ad quartam , in unaratione finc.
Sumantur primz & fecundx quantitatum xque multiplices,atq infuper tertize &
| o quarte: & erunt ha, ex prer.

miffa,bis ufurpata,in ea qua
funtipf partes ratione ac.
quedeinde, ex propofitio.
ne 11 huius (imili ratione
! bis pro fimili fumpea, in u.
| na etiam & eadem ratione,

e e m ey cm————— e E—————

Ol b prima fcilicet multiplex ad
o al X 3 \ fgc‘ﬁndam,&_{ tertia ad mul.
ut .| ad ¢ \ tiplicem quartini.Sed cum

fuerint quatuor quantical
) - tes proportionales , prima
o ~ ad fecundam ur terva 2
| | quartam , prima uerd i
Ao tertiamaior, uel ei S,

C = : . uclminor eafit, & fecunda
quartam, cxpropoﬁn'onc 14 huius,ficrefpicier. Quatuor igitur iam quantitatibus
ordinatis,prima fcilicet 8 quarta,ut prius, fecundauers in tertium , ac tertia dein-
dein fecundumldcum poﬁu’s , cum huius ordinationis prima & tertiz quantita.
tum xque multiplices xqualiterfehabeant,inaddendo,minuendo uel xqualitate,
ad fecunda & quart quantitatum xquéaflignatas multiplices,ex definitione fan
dem huius quinta concluditur propofitum : primz fcilicet ad tertiam eam effe,
qugeft gc—ld,?dg ad qg?mm quann't;tem ratio.Si igitur quatuor quantitates pro-

ortionalesfuerint: & permutatim ha proportionales erun f &‘(. )

‘e

i ATt

vﬁxcmpluml
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- Exemplum in numeris, B
2t o [ B 56 24. ‘ 2t : , -
oL - o pd‘ 7 ter. 3 i
.~ 7 ad 3 ut - a3 ad 12 fe. 28 quar.iz

56 24

: . MPOTAZIZ 1Z. P
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PROPOSITIO XVIL .

Sicompolitx quantitates proportionales fuerint: & diuife ha pro.
portionaleserunt,

Sint quatustquantitates,atq efto,quod hee, compofitz, hoceft prima cum fe.
cundaad fecundam, & tertia cum ‘cjuarta ad quartam;in una & eadem ratione
finc:dico igitur , & diuifim, uel diuifionisratione, quod idem eft, illas quantitates
{n yna & eadem ratione effe. Colligitur huius rei demontfiratio potiffimum ex pro

(s Pim; Secun.
Ter. quar. S

Poﬁtiombus prima & fecunda huius, Sumptis enim quatuor quantitatum, prima
cilicet,fecundae, tertize & quarte aeqixémulti plicibus:erit,ratione prima & fecun-
dz quantitacum,ut quim multiplex eft una unius , tam multiplices etiam {int, per
propofitionem psimam huius,Qmnes omnium,atq deindehocidem,per eandem
etiam propofitionem ratione quantitatum tertize 8¢ quarte locumhabet,actan.
dem, cum ex hypothefi, zque.{int quatuor quangitatum aflignacae multiplices,
commutau’oneg&a primz & fecunda, ut unius, tertiz item & quartz, & ha.
rum ut unius quatititatis equé multiplices erunt , quod eft notandum. Sumantur
rurfus fecundax & quartz , utcunque aliz @que multplices , cum prius etiam
ipfarum fecundae & quartz quantitatum zque multiplices aflignatzfint, modo
- - TN

P
)

Prima

.- 0 - KR

*

Ti & » €x R

U

. G . - , = . ) .
fumptze ipfis prioribus multiplicibus iuncte, earundem fecundz & quartz quan:
titacum, ex proppfitione 2 huius,zgste multiplices erunt. Queniam autem quan-
titates,prima cum fecunda,fccugda,;erda cum quarta, & ipfa quarta,ex hypothefi
proportionales funt;prima uerc & tertice,atp fecunda & quart quantitatum .-
que muldiplicésaflignatz:prima & tertiar quantitatum multiplices,ipfasfecundz
& quartz quanititacum multiplices ex conuerfione definitionis quintz huius in
minuendo, zqualitate ueladdendo zquatiter refpiciunt. Quare fi multiplex pri-
ma,hoceft ex prima & {ecunda compofit, a mul tiplice fgcgmd‘ae quahtitatis 'd'efe
cerit,éi xqualisfuerit,uel hanc eandem excefferit: X multiplex tertiz, qux feilicet
ex tertia & quarta compofita eft, ad multiplicem quarc conferendo, fic fe_!)abcg
Mic;af portionibus deinde llis,quas ex utrag parte communes haber}t,.abl_atl‘s'at_cp'
fiegletis, cum derefiduis multiplicibus , ex communi quadam noticia,quod hx

[ Ii 3 etiamt
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* etiam ad fuasinferiores fic fefe Habeantnullum dullium fiex definitione tandent
s huius,id quod maximéuolebamus condluditur,prime fcilicet 4d fecundarh efle,
ut eft tertie ad quartdém quantitatem.ratio. Sicompofita igitur quantitates pro-

portionales fuerint: 8 diuifg i¢ proportionales eriit.quod demon oportuit,
Exempluminnumeris,
. 30 _ A 40
18 12 24 16
9 & . 2 8
1§ 30
30 | 30
13 40 ¥ - 1z ¢ 1§
9 2 6 s 8 24
i5 40
3 ) 49 40
173 173 18 16
18 13 24 24 .
9 1 12 s
Idem exemplum,alfjs multiplicibus expofitum.
45 6o
27 18 36 24
9 6 14 [ ]
iz "
i te
45 30
7 6o 1 18 6 12
» 120 é 24 $
ty 40
45 t L &o 40
.18 .18 24 24
© 2y 12 36 16
9 6 12 s

_ NPOTAXIX N,
Edy oMgnusha uspidn doideyop s * vl oudrribgime doineyop Ysos
PROPOSITIO  XVIIL
Sidiuize quantitates proportionales fuerint ; & compofitae haeproi
portionaleserunt, , - |
Sint
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' Sint quatuor quantitates difiun&a proportionales,primaad fecundam, & ter-
tfa ad quartam:dico igitur,& compofitionis ratione eas proportionales effe. Nam
finon,fumaturloco quartz quantitas alia, ad quam nimirum fe habeat tertia cum
quarta,ficut prima cum fecunda ad fecundam. Et quoniam hac fumpta,quanticati
quartz minime xqualis effe poteft(nam fizqualis effet,retineretur illa:atq ftatim
pateretpropofiti)erit aut minor illa,aut maior, Vtrum nunc horum ponitur,con.

.-"\"vl.‘-o" uuuuu A A EE N ]

trarium femper infertur,fumptam fcilicet,maiorem efle ipfa quarta, ubi pofita fuse.
ritminor,uel contrd,eandem fumptam, ipfa quartamaiorem pofitam, haceadem
minorem effe,hocmodo. Quoniam enim compolfica ex prima & feciidaad fecun-
dam, in ea eftratione, ex ftructura, in qua eft alcera ex tertia & quarta compofita
uantitas,ad ipfam fumptam,cum {ic eudKorc Asyy, ipfee eedem, {ifeparacr 4 fefe
erint,per pramiffam 17 proportionales erunt,primafcilicetad fecundam,ut ter.
tia cum defectu uel exceflu quantitatis fumpta refpeCtuquarte, ad quantitatem
fumptam.Sed quia {ic etiam eft ex hypothefi,tertiaad quantitatem quartam, cum
quz eidem funt exdem rationes, per 11 huius, inter fe etiam ezdem{int: per pri-
mam tandem partem propofitionis 14 huius quantitatem fumptam ipfa quarta
maiorem eflz infertur,cum tamen fitminor ea pofita. Vel,per tertiam partem eiufs
dem 14, minor,cum fit pofitamaior. Quorum fané utrungg cum nullo modo effe
poflic,quod nimirum una & eadem quantitas iam {italia quadam minor,atcqgmox
deinde etiam maior,uel contra,concluditur uerum effe propofitum. Si diuifzigi.
tur quantitates proportionales fuerint : & compofitz ba proportionales erunt,

quod demonttrafle oportuit.
‘ Sint pro exemplo quatuorha quantitates.
prima _ fe. tertia quarta quan.
iz ad gut g ad " 6  tifas

}

ocom . !
) . ' 1 ad e
—_—2 —_
1z T i minus @ qUa
 prie fe. . ter, quarta quantitas
8 ad ¢ ut 14 minu: ° 3d ®
NPOTAZIS 10,

'E&piéismygt%g, oAsp o‘t‘l"lps‘a’upwfsfql nos kpaupship O Armip oo
"o Aoy \Sau , we ASY 705 A, :
PROPOSITIO XIX,
Sifuerit ficut totum ad totum, icablatum ad ablatum: & reliquumad
?'eliqupm,ut totum ad totum erits g
- in¢
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Sint duze quantitates, portio etiam aliqua ab utracp quantitate ablata fic,utabla
tx portiones eam inter {e quam ipfa totz habeant rationem: dico,quod & relique
eandem cum totis rationem habeant.Cum enim,ex hypothefi,tota {itad quanura

~ tem totam , utportio ablataad ablatam: ex permutataratione, tota ad ablatamyug

. To.
Ablata
Reliqua

tota ad ablatam erit. Quoniam autem eft cGpofitio rationis,quantitates uerd com.
pofitz proportionales,cum hz,ex propofitione 17 precedenti, diuifa etiam pro-
portionalesfint,hoc confiderato:reliqua ad ablatamin ratione reliqu¢ ad ablatam
erit: atqgreliqua deinde adreliquam , ex permutataratione, utablataad ablatam
erit. Quia uero utablataad quantitatem ablatam, ita etiam eft, exhypothefi, tota
quantitas ad sotam:reliqua igitur quantitas ad reliquam, ex propofitione 11 huius

‘uctoraad totam erit. Si tueritigitur ficut totumad cotum fic ablacum ad ablacum;
& reliquum ad reliquum,ut totum ad totum erit.quod demonttrafle oportuit,

Exemplum huius in numeris,

Totum 15 totum 10 eft exhypothefi
utablatum ¢ ad  abla. 6, Igitur
&reliqua ¢ reli. 4 ut
totum ad totum erit,
To. to. Ab. ab. Re. ab. Re, aby
i ad 19 ut 9 ad ¢ 6 ad 9 ut 4 ad ¢
\' . \\\ / ‘ // \\‘ N /
N~ \_// S~ 7~
ex permutata ratione

Ergoper 11 propofitionem huius,cum due rationes,totorum fcilicet 8 reliquo
rum,uni,ablatorum nimirum,f{int ezedem : eruntille & inter fe exdem. R eliquum
igitur ad reliquum ut totum ad totum erit. quod demontftraffe oportuit,

Kol 1770 8% idelxIn, s B ot B MRe Ty &, 5ror ¢ B s & K S aMaf, e B
b B stus Py & nos B L & ouymepya of o peykln adaAegorisiv,

Etquoniam oftenfum eft,quemadmodum totum ad totum, ita etiam reliquum
- adreliquum: conuerfa uero ratione, cum fictotum ad reli quum, irt totum ad relis
quum:compofita igitur quantitates proportionales exunt. '

) Tota ~ Toa
. reliqua C reld.
To: ' . Rd,
15 I 6 %

- " 2 “Totaui
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Demonftratum eftautem , nimirum ex propofitionis huius hypothefi & per.

mutata ratione, {icuti totum ad ablacum , fic totum ad ablatum, cum fituc antece.

dens ad id quo ipfum excedit fuum confequens, adreliquum fcilicet : & rationis
conuerfione quantitates proportionales erunt,

Tota . Tota
ablata ,  reliqua ablara - reﬂ’.—
Ex propofitionis hypothefi ‘
To. To. Abla, Abla,
1y 10 Ut 6 4

fuum confequens craMaE
6 ) 4
FOPIS MA, »
Ex & 7opv @owsop, o tow ovyweiplyee {5 yeldn cdnirs oy #°¥9d dvaespl
Jorn aidasyop (s omp et Jéifar.

!

COROLLARIVM.

Ex hoc manifeftum eft,Si compofitz quantitates proporti- nales fue.
rint:& conuerfione rationis eas proportionales efle. quod demonftral
fe oportuit, '

Tejoneord ci Agyor et (i ¥ lovd s wMazhaoian, s Wi TH aba Asydy. Eradimdy lor
weSTov S buripn iovins § wMamhdaor K TPITOY TeTap TS Isout, Xou br % 0% oV Mo B
TEPov, 5 TWS 70 TPiTOV NS¢ P TETapTOV. B i R kUl b mspipe Ecr P n b 70 mlhTov MRS¢ )~
TEoor,ETC T6iToV MRSS TET AR TV, ¥ Toeh T Esuut , € & s MO ToV TE MuTign Ioviaug M TAL
9101, R Jiey ¥ 1pre g Sémly S ¥ ato Aoy ki Jimwr Asrov § F misR,omb) 14 dfute

Locum quod; habent rationes in zqualiter multiplicibus. Quando enim utpri
munm fecundi,fic terti&i quarti fuerit multiplex: erit etiam’,'ut primum ad fecidum,
fic tertiumad quartum, non autem conuertendo. Sienim fuerit ficut primum ad
fecundum fictertiumad quartum:non omnino erit, necp primum fecundi:neque
uero tertium quarti 2que multiplex,quemadmodum hoc in fequialteris,fefquiter
tijs , atque huius generis fuperparticularibus alijs manifeftum eft. quod demon.
ftrafle oportuit. |

Exemplum prioris partis,, ubi quantitates funt multiplices,
atq {ic etiam proportionales.

Yt 9 3 é 2
iftem 35 [ 12 3
ued 16 .4 s 2, &c.

Kk | 'Excxﬁpldm



258 ELEMENTORVM EVCLIDIS
Exemplum partis pofterioris, ubi, licet quantitates fint proportio-
nales,tamen non contrd omnine aque multiplices.

Ve ¢ 4 3 2

4 3 1 9

s 3 15 9
PPOTAZIE K.
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PROPOSITIO XX

Sifuerinttres quantitates, 8 aliz eildem xquales multitudine, in ea”
dem cum duabus fumptis ratione,ex 2qualiauté prima tertia maior fue-
rit:& quartafexta maior erit,& fi #qualis:cqualis {i uero minor:minor.

Sinttres quantitates,totidem infuper aliz, qua eas quas priores,eo etiamordi.
ne, inter e habeant rationes : dico,fi prima priorum maior fuerit ipfa fua tertia, uel
ei zqualis, {igeeaminor : &

13 primam pofteriori ipfa fua

tertiamaiorem,ei xqualem,
uel minorem ca effe. Quo.
5 iy niam enim prioris ordinis
prima, exhypothefi, maior

ponitur , quam ipfa tertia:
eritillius ad media,ex priore

1z Ppartepropofitionis otauz,
maior quam huius ad ean.
) to! demmediam ratio.Sed quia
2 rationes in utroque ordine
funt inter fe fimiles & ex.
dem,prior {cilicet priori,po.
¢ ¢ fterior uero ratio pofterioriz
& pofterioris ordinis prima

ad mediam,maiorem quam
vell ot 4 ipfa tertia rationem habe-
wI'vl(  bitquare etid, per priorem

artem decimz, prima po»
erioris , hoc eft quarta , ea.
dem fua tertia, hoc eft fexta
N o quatitate maior erit. Eodem
2 3 8 q 2. ﬁ"ff{ modo, {i prima quam tertia
E 5 g g 8 °  minorfuerit, per ealdé pro.
pofitionum partes propofi.

tum inferri poterit. Quod i prima & tertia prioris ordinis quantitates 2qualesin,
tex fe fuerint, @, per priorem partem feptimz, una & eadem fit harum ad mediam
quantitatem ratio,propter rationum fimilicudinem,qua in utrogs ordine efle prae.
fupponitur:8 in pofteriori ordine prima ipfa tertix ex priori parte proportionino

nx xqualis erit, quod demontftrafle oportuit,

a3

APPENDIX,
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APPENDIX.
Eadem ratio & in hac, & proxime fequenti propofitione concludi poteft, fi
quatuor aut plures etiamin uno ordine,toudem quoq fimilium rationum in alte-
ro quantitates pofitz fuerint, {i prima prioris maior {it {uaultima, i equalisuel

sinorea: quod & tum prima pofterioris ordinis fefpe&u fixz ultima, ﬁmxhter
fele habnt. -

Excmplum innumeris , ubi primaeft

maiorulti. ultimz zqualis minor ultima
" Prima 6 .9 .6 . 9 P

9 , ) :

6 4. 6. .4 . [ s

1§ 19 15 10 . 1 20 g
ultima 3 : ’ 5- 6§ 1 16
quant. prior: pofter. pnor poﬁ' - prior poﬁcnor

. orde |
RPOTAE l z - KA.
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PROPOSITIO > & & S
Sifuerint tres quantitates , & alix eifdem 2quales multitudine, in ea-
dem cum duabus fumptis ratione fuerit autem perturbata earum pro.
portio,exequaliautem prima ipfa tertia maior fucm'& quartzﬁ:xtama

ior erit,& fizqualis : 2qualis,fiuertominoriminor:.~. :~ Juiiol
Sint tres quanntatcs,tondcm infuper al(at,quz €as quas priores inter fe babeit
- , . xadones, {it tamen per.
Ve ' 13 ~wrbata earum_ propor.
* tio: dico, fi prima ‘Pnoru
i f_mmorﬁxeunpfa ua ter-

tia, uel eilequalis,fiue ea
minor:8 primam pofte-
riorum ipfafua tertia ma
iorem,ef equalem,uelmi
norem ea eflc. Quomam
7] ' o 10 enim priotis ordinis pri-

9 9 ’ b : ma, ex hypothefi, maior
ponitur quam ipfa ter-

, tia: maiorem etiam ad fe
g e » ~ cunda prima quam ipfa
S tertia , ex priore parte

5 o v propoﬁuomss huius,ha
: bebitration€.Quoniam
- autem qua primaadfe-
c : cundiin priori, ea etiam
i eft,exhypothefi, ratiofe
: cundeadtertidinordine
L - | pofteriori: feciidz igitur

. prima quarta Kk 2 ad
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ad tertiam in ordine pofterioni:fecGdae fgitur ad tertiam ordinis pofteriotis, maior
quam tertiz ad {ecidam in ordineprioriratio erit, undeficmaior etii quam in eo-
dem pofteriorifecunde ad primam,eo quod eiufdé fecundg ad primi,ex noftrahy
pothefi & conuerfaratione, {itutin priori tertiae ad fecundam ratio, Quare ex po,
fteriore parte propofitionis decimg huius , concluditur propofitd,primam fcilicet
in ordine pofterioriipfa fua tertia, hoc eft, quarcam fexta quantitate maiorem effe, -
Simili modo, zqualitatem : & quod etiam quantitas quarta quimfexra minor fit¢,
fi prima terviz xqualis uel minor ea ponatur,inferemus. Sifuerintigitur tres quan.
titaces, & ali¢ eifdem zquales muldtudine,in eadem cum duabus fumprisratione.
fueritautem perturbata earum proportio,ex zquali autem primaipfa tertia maior
fuerit: & quarta fexta maior erit, & {i @qualis:xqualis, f uero minor: minor, quod
demonftrafle oportuit,

Exemplum in numeris, ubi prima, :
tertia malor tertie ! minor tertia
prima o 24 » 6 Y 1 16
s 8 s 13 I B
tertia € 4 9 14 9 24
Aliud exemplum,
36 4 u
s 18
9 6 1z 18
"FPOTAZIZ KB

by s vgia pyelnngd EMa adrmis ioep m\i@-, euidive Aappaviplve §
76 alTp ASyw” 1l o iov o b avrd Adya s, :
 PROPOSITIO xXXIt,

Sifuerinttres uantitates, & aliz eildem axquales multitudine, in ea,
dem cum duabus fumptis ratione:& ex 2quali in eadem ratione erunt.,

Sint tres quantitates,totidem infuper aliz, qua eas quas priores,eo etiam ordi-
ne, inter fe habeant ratio.,
nes:dico,quod & ex xqua
li primxad tertiam prioris
eafit,que prime ad tertiany
ordinis pofterioris, ratio.
Sumptis enim primarum,
hoc eft, primae prioris &
, prima pofterioris ordinis,

quantitatum aque muldi.
t .

- l | : Bﬂcﬂ:us,fecundamm item
fjfdem, feu utcungp alijs .
que multiplicibus pofitis,
| eti tertiard deir&gc quan.
. titatum zque aflignentur

3 3‘::' multiplices.Et qnog:ii fem
Ecrquatuor roportiona,
um,prime & tertig, fecun

| : dx item & quarce, xqué

‘ tepcnamug

-3
N2

N—™
u’“

-2
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"LIBER QVINTYS, - '« 1,
reperiantur effeaflignate multiplices:erunt igitur ex propofitione 4 huius; toties
€am,quotin utroqp ordine quantitates reperiuntur, minus tamen uno,repeténd;,
& iplae multiplices, eodem ordine fumptz, inter fe proportionales, Quoniam au
tem tres funt quantitates,prioris failicet ordinis multiplices,aliz deinde ipfis equa
les numero,multiplices fcilicet quantitatum ordinis pofterioris,cum duabus fum-
ptis, & in eadem ratione, cum ficut prima prioris fua ultima uel maior, ei axqualis,
mrel minor ea fueric, fic & prim3 pofterioris fuam ultim3 ex propofitione 30 hujug
selpicere oporteat:per 5 definitionem huius tandem concluditur propofitum, pri
snam {cilicet prioris ordinis ad fuam ultimam fefehabere, ut fe habeat prima pofte
vioris ad fuam ultimam.Si fuerint igitur tres quantitates, & aliz eifde 2quales mul
titudine,in eadem ¢ duabus.fumptisratione; & ex xqualiin eademrationeerung,
quod demonttraffe oporeuit.

' P APPENDIX.
-~ Hazcpropofitio cum proxime fequenti, quemadmodum praemiffe duz, non
detribus tantum, uerumeriam de pluribus quantitatibus intelligi poteft, fimodo
in uno tot,quot & inaltero otdine, quantitates conftituantur. ' '

Exemplum in numeris fit.

27 9 27 81
26 13 39 78
3§ 7 21 108
3 8 24 96
7 32 81 o6
s s ut 27 24
ODPOTAZIE KT,

- Eip & vl psylingd éNaa airpi 16enp mAG0G- , wtivo At Borwdoae Gy
7 avrd Adyat,8 dE TeTRpaypgi e TR & dhargyic vl loov i rd ajr

v
Adyw tsai, | )
' PROPO SITIO © XXIITL,

Sifuerint tres quantitites ; & ali eifdem axquales multitudine, in ed
dem cum duabus fumptis ratione,, fueritautem perturbata earum pro-
portio:& ex 2qualiin eademratione erunt. |

Sint tres quantitates,atque totidem etiam aliz, quz eas quas priores, pertur-
bato tamen ordine,inter fe habent rationes: dico,quod & ex &quali prima ad ter.
tiam prioris, ea {it, qua primae ad tertiam ordinis pofterioris, ratio. Sumptis enimi
prima & fecundz in priori, & primze in poftériori ordine quantitatis zque milti-

plicibus,etiam reliquarum trium,tertize {cilicet in priori,& fecunde ac tertiz in po

eriori ordine 2que multiplices affignentur. Bt quoniam, quz ipfarum partium
feufubmultiplicium,illa eadem eft,ex 15 huius, etiam multiplicium ratio , & quo.
hiam etiam,qu eidem funceadem rationes, ipfxinter fefunt exdem, utrag pro.
pofitione bis ufurpata,femel quidem ratione multiplicium prima & fecundze prio
Yis,ac deinde etiam ratione multiplicium fecunida quantitatis 8 tertiz ordinis po-

- Rerioris:quam priores inter fe habent rationem, illam eanidem & pofteriores mul

tiplices habebunt, Simili modo,cum fecunda prioris ad fuam tertiam,ex hypothe.
fi, fi¢, ut prima ad lecundaminordine pofteriori acdeinde, elz l[:‘ermuma ran'o’r‘!'e'
L I ' 3 x
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ha nominate quantitates proportionales fint: & fecunda prioris ad ptiam pé.-
@erioris ut textia illivs,ad fecundam huius, & multiplices quantitacum,fecunde (cf
A . v licet prioris & prima pofte-
rioris ordinis,per eafdem des
cdmam quintam & undeci-
mam propofitiones husus €%,
quam multiplices tertiz prio
ris,& fecunde quantitacis or~
. dinis pofterioris , habebunt
rationem :at@ ex permutata
deinderatione,;multiplices fe
cundg & tertig pridtis,utmul
‘ 1 . tiplices prima & fecunda
' quatitatum ordinis pofterio.
ris enmt. Oftenfum autem
eft prius,quod & multiplices
quantitatum pridris ordinis,
J e rima & fecundzx, in eadens
int ratione, in qua funtmuld
: plices fecundg X tertiz quan
ad ' ' adl . titatum ordinis pofterioris.
Quondam aiit tres funt quan,
~ titates, atep totidem eid alia,
in eadem cum duabus fum.
1 ptis ratione, e{t@ earum per-
' ' turbata ratio: quemadmodii
, ' ' igitur prima maior tertia, uel
ei zqualis fiue minor ea fue.
rit,ita ex propofitione z: hu.
fus, & quarta refpe@uipfius fexta erit, Quare per definitionem , huius conclu.
ditur tandem,ut quam in priori ordine primaad tertiam habetrationem;illam ean
deém in pofteriori ordine prima ad tertiam habeat. Sifuerint igitur tres quatitates,
& alix eifdem xzquales multitudine, in eadem cum duabus fumptis ratione,, furerit
autem perturbata earum proportio: & ex xquali in eadem ratione erunt, quod de-
montftraffe oporsuit,

N2
w2
-
'H
(WO

Exemplum in numeris it
, Ordo

prior pofterior

15 Y ] i 1§

1 3 10 ‘ 20

s 4 4 .8

5 é Ut 20 8 s i ut 9§ 25

APOTAZIZE KA,
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PROPOSITIO ° XXIIIL
8iprimaadfecundam eam habuerit rationem quam tertia ad quar.
tam habueritautem & quinta ad fecundam eam rationem quam fexta
ad quartam :& compofita,prima & quinta,ad fecundam eam habebit ra

tionem,quam tertia & fextaad quartam,

Sintfex quantitates,& efto quod prima ad fecundam fit ut tertia ad quarts,fimi
liter quintaad eandem fecundam, utfextaad quartam: dico ergo, & compofitam

-

NY
Wt
1

Ay

A7

qudtitas

. prima

7 ad-

quinta 6
3

=X

. Bapriorape psydy
@y uadwxl 3%7?0

) ' ;
2 ;> ‘ ;
5. € 2
" KE

€x prima & quinta,ad fecundam,eam quz eft compofi.
tx ex tertia & fexta ad quartam,rationem habere.Quo.
niam enim prima ad fecundam, ex hypothefi, eft, ut cer
tiaad quartam, & rurfus, quoniam quinta ad fecidam,
fimiliter exhypothefi , eftut fextaad quartam, ex con.
uerfa ratione uerd, fecunda ad quintam ut quarta ad
quantitatem fextam: & primaad quintam, juxta ordina
tam proportionem, ex &quali, per propofitionem 22
huius,ut tertia ad {fextam erit. Eft autem diuifio rationis,
- unde ex rationis compofitione, utteftatur propofitio
13 huius , ha quantitates proportionales erunt: prima
igitur & quinta ad quintam,ficut tertia & fextaad quan
titatem fextd. Quoniam aiit quintaad fecundam, exhy
pothefi,eft utfexea ad quarta: quare rurfus per eand¢ or
dinatam rationem,c@i duo iam quantitatum ordines ap-
pareant,cuiufmodifcilicet hac proportio requirit, infer
tur tandem propofiti, primam{cilicet & quintam con-
fun®im ad fecundam fe habere, utfe habent tertia &
fexta,& ipfae coniunctz ad quantitatem quartam.Si pri-
ma igitur ad fecundam eam habuerit rationem quam
tertia ad quartam, habuerit autem & quinta ad fecune
dam,&c.quod demonftrafle oportuit.

\
\

Exemplum huiusinnumeris {ic,

fecunda tertia quarta
9 ut 2t ad 3y
fexta s
3

& '3‘&?

v

' 4

'~

4. .
NPOTAZIS

duiAgyop 870 y{ytsvp‘ w Adycrsop, o P A9t
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PROPOSITIO XXV,
Si quatuor quantitates proportionales fuerint, maxima 8 minima
duabus reliquis maiores funt.

Sint quatuor eiufdem generis quantitates proportionales,qualitercung,modd
non {intinratione 2qualicatis,ut dicitur.nam hic nulla apparet quantitasmaxima
uel minima,quod nunceft contra propofitionis hypothefim:dico,maximam cum
minima reliquis duabus quatitatibus maiorem efle. Ponantur in maioribus quan-
titatibus portiones,ex propofitione 3 primi,fuis minoribus xquales. Et quoniam
quantitates maiores,aut ex hypotheliftatim, aut permucata ratione ctiam ufurpa-

maxima
(31
maxima &
g
ad ad lad| |ad

a,primo illam,quamipfze minores, fecundo deinde, ubi quidem locominorum,
portioncs,quas ipf minores in maioribus fignate 2qualcs habent, fumpix fues
rint,quam ipf{x portiones inter {c habentrationem, cum iam/totum fitad tocum, (i
cutablatum ad ablatum:& reliquum ad reliquum, ex propofitione 19 huius,utto.
tum ad rotum erit. Quiaautem ex maioribusuna, neceffario alteramaior efie de-
bet:& reliquaillius ex prima parte propofitionis 14 fola,ucl cadem ipla parce, pre-
miffa tamen permutataratione, huiusreliqua maior crit. Etquiactiam utragg mi.
nor fux ablatz eft 2qualis.{i xqualibus requalia additur: & quie proueniunt quan
titates, utracg uidelicct minor cum alterius ablaza, inter fe 2quales erunt. Quodfi
fi{dem equalibus in@wqualia, reliquafcilicet, addita fuerine, utrunque fuo, acdes
bito ordinc: & produciaiam, ex communi quadam noticia, inter {einzqualia e-
runt. lllud quidem maius, quod plus acceperit, alterum deinde minus. Cumigi.
turid quod maius eft. ex maxima & minima,quod uero minus,ex duabus quanti.
tatibus reliquis compcfitum fit, propofitio tandem confiabit. Si quatuorigitur
quantitates proportionalcs fucrint, maxima & minima duabus reliquis maiores

funt.quod demonttrafle oportuit,

Exemplum in numeris {ic.

Maximus Minimus numerus
2y 21 ut 9 4
9 7 _ portionesminoribus xquales, 8 ablat’e ex tetis,
19 14 Reliqui numeri.

' Rcuqui
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- Reliqua - Tota
L 4 ut 27 i )
Minor » : Minor 7 '
_ablataalte. 7 ablataalterius 9
16 16
14 _ 18
jo minus, 34 productum
quiaminus accepit maius:quiamaius acce,
Sequiturhoc idem exemplum,
nuieris tamen aliter pofitis,
36
minor,

maior 34 numerus

7 4 21, ut 18 [ 7
 Minores | Ablatzpor.
7 . 7
. . —2
18 16
14 18
S0 34 Xe

RINIS LIBRI QVINTIL
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BREVIS HVIVS SEXTI LIBRI
INTERPRETATIO, INCERTI AVTORIS.

Ratio ex rationibus cSponi dicitur,quado rationum quantitates, hoc
eft denominationes,multiplicate, ratione cSftituunt. Ratio exrationib.
Topofita dicif,quiuidelicet rationum denominationes cSponunt,Quan
titates uerd,hoc eft denominationes rationus,dicunt,a quib.rationes de-
‘nomindtur,ut  duob.dicitur dupla. Sit ratio o&onarijad quaternarium
dupla, atcp etid ipfius quaternarij ad binaritt dupla & ipfa: quadruplaigi.
tur ratio,octonarij ad binarium, cSponidicit ex duab.rationib.o&onarr -
{cilicer ad quaternariit, & quaternarijad binarit.ambarii etenim rationix
denominationib.cSpofita hgc denominatio<Sftituit. Quonid ergo,ut di
¢tuamodo eft, qutitates, feu denominatiGes rationit numeri dicuntur,
quib.habitudines nominatur,defcribitur ac referunt interfe,ueluti 3 bi.
fario ternario ac quaternario:dupla,triplaac quadruplaratio.Nominat
quadrupla uerd & dimidii ab uno,funtaitduoipfius

— quaternarfjdimidii. Capio igitur dimiditx
unius(integri [cilicet,ut numeriso cuis ¢G-
modiffimédiftribuiin minutias poflit )3 §
duo ipfius quaternarfj dimidium dicit,qua
ruacceptaru partitr, 30 accipio: & alceru di
| midiu illius unius,a §iteru quaternarius o.
8 4 % &onarij medietas dicitur, & multiplico 30
primaminu.ad,hoceft ctr 30 min.& fite feciida min.soo,hgcin 6o fcilicet
traduco feudiuido, fiit15,prima min.§ fané 15 primami.quarta pars funt
unius,feu integri. quater .n.15,fexaginta {cilicet cGrinent. Proinde efto bi
narfj & octonarijmedius 4o. Et ¢nid 2ipfius 4o uigincuplii funt, accipio
trigincuplum,unius feu integri,n@pe tria minu.At uerd rurfus 40 quinca
plufuntoctonarij:parsipfius 40 octonari’® dicit,multiplico 3 uigincupla
part€ipfius 6o,cu s denominante octonaritin 40,& fiunti1s min.quarea
pars integri,so,{.q denominatio qg eft inter 2 et 8,pofitosnum.Eftorur
fusinter ipfos 4 812 0&on. §nid 4. dimidii funt o&onarij, 8 ueroipfius
duodenarij {ubfefquialter:accipio mi.3>,dimiditt integri,& facio 40 min,
fubfefquialter: integri, & facio 30ad 4.0, & fiunt1:00 fecun.mi.quib.diui
fis,fiunt prima mi, 2o & uiginti tertiti funt integri:et quatuor igit tertium
funt duodenarij.Efto inter binaritt & 12 quaternarius,& {niam binarius
quaternarfj dimiditt eft, quaternar. ¥ 6 duodenarfj fubtriplus,accipio 30
min.unitatis feu integri dimidit; 20 deinde, tertitt ipfius. a ternario enim
tripla denominaf,&%acio 30 cll 20, flunt 6o fecun.min. quib.in integrz di-
uifis,funt 1o prima,q 1o fexta pars funtintegri: & 2 fexta pars eftduode-
narfj. Rurfus, fitinter 4 & snum.25.& §nid quaternar. fubgncuplus eft
ipfius 20, numerus ¥'0 20 ad s quadruplus, accipio integtis parté, nimigrz
12,& quaterna. 3 § quinarius quadruplus dici ipfius 20, & facio quadru.
pla, ad 2, fiunt 48, fubfefqquarctintegri:& 4 iplor: s fubfelqquartiieft,
Eftorurfusinter 2 & 4 ternarius, Et quoniam 4ad ternarium eft fefqui-
tertius,ci ipfum & tertium ipfius,qux eft unitas,habeat,accipio integre,

L1 2 quod

.
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quod eR gomin.a §integro tertir exiftente terharfj, quaternarius fefgrer
tium ipfius dicit.accipio & 30,integri dimidiit,per que 3ad 2 fefquialters
erit. nominat uero fefquialter: 3 dimidio,& facio 30 ad integrum, utpote
éomin. & fiunt 1800, fecunda min. his diuifis, & fiunt 30 p:ima min. hxc
dimidium lunt integri:quare & binarius ipfius quaternarij dimidii eft,

Ratio ex duab.fiue ex plurib.rationib.cSponi dicitur,quando rationiy
tjuatitates, hoc eft denominationes,multiplicarg,aliqua rationis quititaté

coftituune, Habear igit primirad fecundir, ration€ datd, ueluti dup!d, auc

tripli,(iuealiquialii,habear & fecundirad tertit, ration€ , & ipfam dati;
dico g primi ad tertiu ratio,ex primi ad fecundi,& fectidiad tertiit ratio-
nibus,cSpofitafic. Aut,quando primiad fecundii rationis quantitas cum
fecundiad tertium rationis quatitate multiplicata fuerit,quantitaté primi
ad tertiir cSftituit, Sitigif, et primd quide, primii maius fecundo, fecundi
l it€ maius tertio,efto etif,Jd prim{i quid¢ad fecundum dupli,
i fecundu ¥dad ipfum tertit tripKi ration habeat. Quonii eny
| fecundt triplu eft ipfius tertfj,ipfius uerd fecundi dupli ipfum
primirprimi igit ipfis tertij fexcuplit erit.qm.n.f eriplualicui®
\ duplicauerimus,ipfius fexcupl@ pducitur:hoc enim eft pprié
1 1  cOpofitio,Autfic,qm primii fecundi duplu eft fubdiuidat pri
mutin partes ipfi fecundo 2quales;uocétur aut ha prior & po
fterior. Et qm fecundiiipfius tertij triplii eft, xqualis uerd eft
6} |  priorprimiparsipfifecundo:& hgc eadé pars,utipfum fecun
du,tertf cripla erit. primit igif ipfius fecundi eft fexcuplu. G igi

L tur primi ad tertiu ratio(cOiuncta p fecundir,mediix terminu)
t 11 exprimiadfecundi &{ecundiad certittratione , cSpofitaeft.
12 6 2 Similiter 6 & (i minus fuerit fecundit uerifcy iplore, primo fci
licet & tertio,cOtrahttur illa.Efto emiter: primu quidé fecundicriplum,
6 fecundir ¥o tertij dimidiu. Et qmfecundu eft terefj dimidiu, fe
cundi ¥ triplireft ipfurn primir:primu igit ipfius fecudi fefqal.

4 tereerit.qm.n. fi dimidiualicuius triplicaderimus,habet ipfum
femel & dimidiu. Etqm primu fecadi triplu, fecundu y o ipfius
tertij dimidiu eft : qualitt primu eft trium fecundo xqualiu, ta-

[ liumeft & terti duorz, qua ppter fefquialter: eft primuipfius
tertij. primi igit ad tercitr ratio(ut § per fecundir,medi eius ter
minum coiun&a eft)ex primiad fecundum et fecundiad tertium ratione
copofita eft. Sed rurfus, fit fecund it utrifc illor:, primo & tertio, maius,
& fit quidé primu fecidi dimidia pars,fecundu 6 tertij fefqter

tit. Quonii igit quantt eft primi dimidiu;tira et fecudi quarea;

2 quita ¥ eft fecundirea pars,tita eft primi cii tertio unaquin
ta:dimidia igit primi,tertia deinde tertij, inter fc xqualiaerunt.’
Primiigitur ad tertium,nimirz 2 ad 3,ratio,p fecundum,mediix
eius terminum,cSiun&a eft, Similiter etid & in plurib.in religs
etia cafib.Et manifeftum eft,qp fi 3 cSpofita ratiGe una qualifcungg cSpo-

fitarz auferaf, una implicid fublaca,reli ratices c6poﬁtaf lc6pr¢h€dau‘t’.
_ a bt
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DEFINITIONES.

t Similes Egurx rectiline funt, qua & angulos 2quales habent ad
unum,& quax circa angulos zquales latera,propomonalxa
2 Reciprocze autem figura funt, quando in utrags figura anteceden
tes & confequentes termini rationales fuerint.

Exempla definitionis primae.
B A
12
8
s‘ 7 7
9 4 ya >

Exempla definitionis fecundz,
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3 Secundum extremam & mediam rationem reta linea dividi diciv

tur,quando fuerit, ficut totaad maius fegmentum, fic maius ad fegmen’
summinus,

Tota Tota
12 _ 8
Jiso — 6 18— J 130

Jgo—4 1 Joo
maius fegmentum minus

maius m:nus
12 ad Ji1s8o—6 ut vi8o—6 ad 18 — J 130
Similiter 3 J 3o —4

J 9o—4 1 [ g
Y~I-@‘ %% moerps oghiuar®; K dwo 2 n_yywpﬁg b 'rhb Py ygbs-

708 < a}oy.ym. )
4 Alttudo umuﬁ:unufque figura eft,a uertice ad bafi im dulta per-
pendicularis,
Suntautem hmus definitionis exempla hzc,
9 | |
; A

< g

- - Alia exempla.
o Vertex.  Vertex Vertex

Ald.

\

Vertex
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Aoy in M‘imip ovynéidou Aipp73, 6eep e TR Aoyep AN TRTEE i
tawe ToMa T aoiesd € , reiwol Twa Ao}op. : .
s ~ Ratio ex rationibus componidicitur, quandorationum quantitates
.multiplicatz inter fe,aliquam effecerint rationem. T

Vtratione duFIam,cuius quantitas eft 2, componunt & conftituunt rationurh
fequialtera & fefquitertiz,quantitates,s; & &, multiplicat inter {e,ut fequitur,

Componentes Compofitaratio
3 S S o 12 wel 2

13 1 6 1

Sefquialtera * Sefquitertia . . Dupla:
o NMPOTAZEIS
| FPQTH ‘A |
Targiywve vl ﬁ'?aMuAc’}fxuan‘c NP i SO v g dNs
AKA isip ds i Poome. . :

~

pRo.,pos_xTIONES.
pR.IMAo 4’)

Triangula & parallelogramma,quz fub eodem funt uertice:ad fe funt
ut bafes. :

Defcribantur fub una altitudine aliquot triangula, uel parallclogramma: dico
utra defcripta fuerint,illorum eam inter fe effe rationem, quae eft bafium, Prolon,
gentur in utrang partem ultra figuram bafes,unicuigs dcinde bafiin fua continua.
. ta portione,aliquot portiones(fiue unibafi tot quotalij,fiue pauciores)fibi fuman
tur xquales.atq tandem, i quid€ eriangula propofita fuerint, extremitatibus por.

’
Y

|

tionum {ingulis ci uertice llius trianguli, cuius bafi ha porsiones funt aquales,re
ctislineisjunctis: Vel, {i parallegrama fuerint, tot, quot portiones funt, parallcl’o.
grammis, fecundum portionum atq defcriptorum parallelo grammorum lacerum
quantitatem defcn;pu's , figura demonftrationis perfcCta erit. Quarenuncadde-
monftrationem ipfam. Triangula five parallelograma cii,ex hypothefi fint 2que.
alea, utringg etiam a2quales bafes habeant: erunt tam hzc, ex 36, quam illa, ex pro.
poﬁfnone 38 primi, inter fe zqualia, Quam multiplex igitur eft utriuf ue bafis
bafitaggregatum , tam multiplex etiam erit utriufqp trianguli ucl parallelogram.
mi,id quod ex tril gulis yel parallelogrammis colligitur. Quod {i fortéiambafium
aggregatuminuna, ex ftructura, zqualefueritbafium aggregato in collatione als

teras
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tera & ipfatota triangula,ex 38, feu parallelogramma, ex propofitione 36 primi, ex
" utragp parteinter fe 2qualia erunt. Quod {i werd unum alterum exceflerit,uelab

PO

-3

- eo defecerit: & triangula feu parallelogrima tum eodé modo fefe habebunt. Qua.
tuor igitur nunc quantitatib.toties quidé prout multa uel pauca triangulafeu paral
lelogramma propofita fuerint, ordinatis , quarum prima & feciida fint bafes trian-
ﬁglorum feu parallelogrammorum pofitorum, tertia uerd quantitas & quartaba-
us his fuperpofita triangula feu parallelogramma , cum jam primza & tertiz, fe-
cundzitem & quartz zque {intaflignatze multiplices:infertur tandem,per defini.
tionem s quinti, id quod uolebat propofitio: Triangula fcilicet & parallelogram-

ma,fi fub uno & eod@ uertice fuerint, in fuarum bafium ratione efle.quod demon-
ftrari op ortuit.

S ] 32 36 12 o 72 o6

4 3 16 12 4 3 24 3z
Triangulorum  Ipfa trian. Parallelogram.  Ipfa parallelo-

bafes gula ' morumbales gramma.

APPENDIX. _

Poteft hzcres de triangulis tantit demonfirari, ut fcilicet fie ( i deuno dicatur)
in demonftrando facilior progteflus. Quo facto, cum parallelogrammum & erian
gulum,ubi eandé bafim haBuerint, atq etid inter lineas #quediftantes fuerint, per
propofitionem 41 primi,illudad hoc duplum {it,cuimép etiam partes eodem modo
.multiplicium,per propofitioriem is quinti,eandem habeantrationem:8¢ alterum;
de parallelogrammis,tandem fic f¢ habere infertur.quod admonuifle oportuit,

PPOTAZIE B. |
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PROPOSITIO 11,

Siad unum trianguli latus du&ta fuerit re&a quardam linea parallefa:
proportionaliter haecfecattriangulilatera. Etfj eriangulilatera propor-
tionaliter fecta fucrint: qugad fectiones iungitur reCtalinea,ad reliquum
tertium latus parallelaerit,

Deferibatur triangulum,ducatur in eo etiam,ab uno latere ad reliquorii utrum.

libet,recta quazdam linea,reliquo tertio trianguli lateri parallela:dico,quantum ad
partem priorem,laterailla per ductam parallclam areAsrinds,hoc eft proportiona.

* liter,fe@a effe fic fcilicet, quemadmodum fe habet fuperior unius fectilateris pars

ad fuam inferiorem,u¢l contra,inferior ad {uperiorem,ita in altero fuperior uel infé
rior pars ad reliquam fe habeat. Porr6 fi re®ain

triangulo ductalinea, duo eius latera proportio-

naliter fecet: haec du®a, quantum ad partem po.

fteriorem,lateri tertio parallela erit. Quantum igi

5 tur ad partem priorem. Cum triangulum per du.
&tam parallelam, utapparet, in quadrilaterum &

9 'z trianguli diuifum fit,ductis in quadrilatero dua
bus diametris:erunt quz fic fiunt riangula, pro-
Ftcrea quod unam & eandélineam , duGam fdi.
icet perpendicularé, pro bafihabeant, in eifdem

: ftem parallelis fint,ex propofitione 37 primi,inter
3 fe xqualia: eorum igitur , ad reliquum ulra qua.
drilaterum triangulum,per priorem partem pro.

pofitionis 7 quinti, una & eadem ratio. Cumg; etiam horum duorum xqualium
triangulorum utrungg, cum tertio reliquo xqucaltum it, atqp fic, ex pramifia pri-
sha bis ufurpata,eam,qua bafes,inter fe habeantration€. cum qu eidé fint exdem
rationes,cx propolitione 1 quinti, ha inter fe etid exdem fint, haec propofitione
bis ufurpata,prior pars tandé manifeftabitur. Sequitur pofterior. Mancateadem
figura dif} poffi,tio. Et quoniam latera, per ductamin triangulo lineam, ara A9y mas
ex hypothefifeciafunt, & quoniam etiam triangula, ad has portiones yel laterum

]

partes conftituta,eam quam bafes, inter fe habent rationem: & triangulorum inter
tertiumlatus 8 ductam in triangulolineam comprehé&forum , ad tertium reliqud,
per propolitionem 11 quinti, una & ¢adem ratio erit: unde ficetiam, per priorem
partem nonx eiu{dem quinti, eadem triangulainter fe 2qualia : atqtatidem , per
propofitionem; primi, inter lineas xquediftantes. Ducta ergoin triangulo hac

recta
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reQlalinea,tertio lateri zquediftans erit. In trias igitut fi 3d unum ehis, & cze,
Quod demonfiraéops r(tltn ) t. hmm@o gitur fiad unum ehis, X e,
. mpoTAEXIEL . T . . . .
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PROPO SITIO  IIL _ :
. Sitrianguli angulus bifariam fecetur,fecans autem angulum re&s
linea fecetnglipfam bafim: bafisfegmenta earidem habebunt rationem
reliquis ipfius trianguli lateribus, Et fi bafis fegmenta eandem habue.
rint rationem reliquis ipfius tridgulilateribus:a uertice ad fe&ionem du
¢tarectalinea, bifariam fecat ipfius trianguli angulum. o
Defcribatur triangulum qralitercungg,ducatur etiam ab uno eius anguload fa.
tus fuum (ubtendens recta linea,quae, per propofitioriem  primi, ipfum angulum
bifariam,latusuerd eius ut ?ccet: dico,quantum ad partem priorem,fectilate
tis fegmenta eam,quam duo reliqua latera, inter fe habererationem, Excitetur ex
alterutra feCtilateris extremitate linea per propofitionés: primi,rectze latus unum

~ fecanti,parallela,hac deinde, latus infuper illud: quod ab altera fecti lateris extre.

mitate egreditur,ufq dum concurrant,prolongentur. Et quoniam inhasduaspa-
tallelasrecta quadam linea, unum fcilicet eridnguli latus incidit: erit angulus ; mes
N dietasfcilicet una diuifi, per primam
partem propofitionis 29 primi, fuo

coaltermnoangulo zqualis, atgy mox

» deinde & alterd, per illam eomimus-

. nem noticid , Quae uni funt 2qualia;
&c. eidé coalterno zqualis erit, Sed
quia hzcaltera divifimedietas,utari
gulus externus, per fecundam par.
tem eiufdem 29,{uo interno,qui fcili-
cetfub 7PaMirers ducta,ac product
lateris portione exteriori continetur;
eft zqualis : & illi duo anguli ; ad
Lo #raMiAes ductapofiti; per eandem
commurteni noticiam,intet fe 2quales erdt:triangulum igitur, per propofitionem
¢ primi,ifofceles.Quod fiquis propofitionis 2 huius fententiz recotdabitur,zqua
li pro zquali linea fumpta:quod priusfumptum erat,tandem inferri poterit. Pofte
rius nunc, quod fcilicet, fiab aliquo trianguliangulo reQalineaad fuam fubtéfam
demiffa fuerit, fic ut huius fubtenfz uel bafis fegmenta eam quam reliqua latera,
interfehabeant rationem , angulusillebifariam divifus fit , hoc fic patet, Maneat
eadem figurz dn’fpoﬁtio.Ei&uonia'm duo reliqualatera,ex hypothefi,flud deinde
quod ulterius protractum eft latus, & exterior portio, per propofitionem 2 huius,
eam,quam ipfe diuifilateris partes,inter fe habent rationem, quia dug rationes uni
fimt ezedem:illz ex 11 quinti, & inter fe exdem erunt. Ha duz igiturlinez, portio
fcilicet exterior, & alterum trianguli litus, per fecundam partem propofitionis no
na quinti,inter fe 2quales erunt.ficp triangulum ifofceles,cuiusanguliad bafim,
lineam fcilicet 7aMiAes ductam, per priorem partem quintz primi, inter e fun¢
Mm 2 xquales;
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sequales,Quia uerd onus,ex prima parte propofitionis o primi, uni:alter uerd,ex
fecunda parte eiufdem, alteri diuifi anguli parti eft 2qualis: utipfiifofcelis ad ba.
fim anguli,ex priore parte quintz primi:{ic propter zqualitatem {am, & diuifi an.
ngli partes inter fe zquales erunt.quare bifariam diuifus, Siigitur trianguli angu.
fus bifariam fecetur,&¢. quod demonftraffe oportuit.
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PROPOSITIO 111 |

- ]Equiangulorum triangulorum: proportionaliafunt [atera , quz cir-
cum xquales angulos:& imilis rationis latera, qua fubter zqualesillos
angulos fubtenduntur.

13 fant duo mangU!a,quah'a propofitio harc quartarequirit,ho¢ modo.defcriba
tur primo ynum guahtercump ,du®tadeinderecta lineaad cius unam extremita-
tem per P’OPOG‘}O“CIP 23 primi,unus angulus uni,ad alterd deinde,uerfus illam &
eande partem,alius alfj trianguli angulo equalis conftituatur,a¢ continuatis duab,
illis rectis donec concurrant,trianguli hoc,ei quod prius defcripti eft, quiangu

: lum erit. Dico ergo nunc, cum
fintwriangula equidgula,quod
& illorii quafunt circa zqua’
\ lesangulos, latera, proportio-
‘ naliafint: eiufdemp & fimilis
! rationis latera, quae {ub aquali

bus angulis fubtenduntur. So-
} lent huius propofitionis con
clufionem alyj aliter interpreta
ri.Sunt enim,qui prioris ratio
nis terminos, antecedente pus
ta & confequentem,in uno,po
fterioris ucro,in altero trian
lo accipiunt, inhcec uerba,
quaratione funt qualibetduo
latera circa unum angulumin
. . uno: in eadem {unt etiam duo,
¢ircaangulum fumpto zzqualem,latera,in trian(gulo altero.Pratereafiint, quiante
cgdcntes inuno, inaltero uero triangulo confequentes rationum terminos acd-
Fnunt,hoc modo.In quaratione funt qualibet duo latera, duos in duobus triangu
is zquales inter feangulos fubtendentia: in eadem funt etiam fingula reliquaad
fua'ﬁn gula. Cuiusfane conclufionis duplexinterpretatio, ciiin fcholis recepeafit,
utriufcy etiam demonftrationem adducendam duximus. Priorisigiturtalisefto.
Coniungentur triangula fic,ut unum unius & alterum latus trianguli alcerius ficli-
neauna:ut( angulietiam,ad heclatera exteriores,ip{is medijs,uterqg fuoremotio
ri,{int zquales.Et quoniam in duas retas,que {unt excerema horum triangulorum
!atera,gx duobuslateribus compofita retalineaincidit , cum qui fic defcribuntut
anguli,ex ftrutura & propofitione ry primi (qualitamé pro xquali angulofum
pto) duobus rectis angulis minores {int: in eadem parte hxc duolatera, uel has
d_uas reCtas continuatas cOcurrere,ex quadam communi noticia,nccelle eft. Con,
tinuentur ergo ut cocurrant. Et quoniaid quod fic defcribitur.ex prima parte pro-
' pofitionis
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pofilonis 28 primi,bis ufurpata, parallelogramm efle cGftat, parallelogrammiin. -
{uperlateraoppolfita,ex propofitione 3 4 primi,inter fe gqualia funt:per propofitio

) ' " nem 2 huius & permutatam tatio.
nem utroque bis ufurpato, aquali
fubinde pro quali linea fumpta,ex
zquaratione, quantum ad priorem
conclufionis interpretationem, pro -
pofitioni fatisfactum erit. Vel per
propofitionem fecundam huius, bis
ufurpatam, cum duz rationes uni
exdem {int,atgillefic, ex propoli.
tione 11 quint, inter feeadem : &
pofterior conclufionis interpreta.
tio manifefta erit. Aequiangulo.
rum igitur triangulorum, propor.
tionalia funt latera, qua circum .
qualesangulos: & {imilisrationisla
tera,quz fubter qualesillos angu-
fos fubtenduntur, quod demon.
ftraffe oportuit,

. ) APPENDIX.

Etlicetutrag cSclufionis interpretatio,ut diximus,infcholis recepta fit,tamen
cum non conueniat ex unius propofitionis hypothefibus duplicem conclufionis
colligere interpretationem,quod ex noftra fententia,prior pofteriori interpretatio
ni praferenda {it,lectorem {cire uolumus:Habet tamen & pofterior fuam defenfio
nem,cum fit,ut confjcere licet,ex propofitione 14 huius petita,
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, PROPOSITIO v,

Siduo triangula latera proportionalia habuerint : quiangula erunt
triangula: & =quales habebunt angulos, fub quibus fimilis rationislate-
rafubtenduntur, |
** Deferibatur primo triangulum qualitercungg,ex tribus deinde retis lineis alijs
qua easinter fe quas defcripti trianguli latera, rationes habent, aliud triangulum,
perpropofitionem 22 primi, conflituatur. Eruntautem defcripta duo triangula,
qualia propofitio hc quintarequirit: quare dico, quod ea etiam #quiangula fint,
angulositem qui fub fimilis rationislateribus fubtendfitur,aquales habeant. Con
fticuantur ad unum utriufuis crianguli latus, atg ad eiufdem lateris extremitates,
exilla parte quz eft extra trianguli¥, per propolitionein 23 primi, duo anguli, ad
utriq nimirum extremitatem unus , duobus inaltero triangulo angulis zquales.

Et quoniam per continuationem linearum, illo triangulo claufo, tertius angulus
: Mm ; buius,
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huiids,tertlo alterius trifguliangulo,ex corollario propofitionis 32 aqua
lis;haec duo triarigula primd xquiangula,ate inde, ex propofitione 4 huius, latc,

16
10

8

rum etiam proportionalium erunt. Duoigitur fimul compofita triangula, per pro.
pofitionem 1i quinti, 8 nonam eiufdem,utroqgbis fumpto,zquilatera, per ota-
uam deinde & 4 primi, uel octauam fol#, terrepetitam, etiam zquiangula erunt.
Quare per communemillam notitiam, Qua unifuntxqualia, &c. quantum fatis
fuerit ea repetita,infertur tandem conclufio, triangulafcilicet talia propofita,inter
fe etiam xzquiangula efle:atq infuper,quod anguliin utrog, fub quibus fimilis ra.
tionis latera fubténduntur,qualesfint. Siduo igitur triangula latera proportio-
nalia habuerint:zquiangula erunt triangula: & zquales habebiit angulos, fub qui
bus {imilis rationis latera fubtenduntur. quod demontfirafie oportuit.
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PROPOSITIO 148

Si duo triangula unum angulum uniangulo 2qual?, circa item qua~
les anguloslatera proportionalia habuerint : 2quiangula erunt triangu-
la: 8 =quales habebunt angulos, fub quibus fimilis rationalis latera

fubtenduntur,
Defcribatur
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Defcribatur primo triangulum,ducatur etiam reGa quzdam linéa, ad awius ex
tremitatem deinde alteram,per propofitionem 23 primi,angulo,qui fit uni ex trian
gulo zqualis, conftituro, fiatut ha recte eam, quam in triangulo, circa fumpum
angulum latera, inter fe habeant rationem, & coniunis extremitatibus tertia qua
damlinea, ?uod fic defcribitur triangulum, & prius defcriptum, huiufmodi qualia
hzacpropofitio requirit,triangula erunt: dico ergo nunc,quod & =quiangula fint
hxceadem triangula: angulositem, qui fub {imilis rationis lateribus fubtendun.
tur,zquales habeant. Conftituantur ad unum utriufuis trianguli latus,atqg ad eiufe
dem lateris extremitates, ex illa parte qua eft extra triangulum, per 23 primi, duo
anguli,duobus in triangulo altero angulis 2quales, Et quoniam per continiuatio,

10

fem linearum iflo triangulo dlaufo, tertius angulus huius, tertio alterfus trianguft .
angulo,ex corollario propofitionis 32 primi,eft aqualis: haec duo triangula primo
zquiangula,atqs deinde ex propofitione 4 huius,laterum etiam proportionalium
erunt.Sed quia rationi quantitatibusinter fe collatis,inde, atc etia ex propofitio.
nis hypothcfi,duzrationes eidem ezdem funt,cum hz duzx,ex propofitioneunde
cima quinti, etiamintcr fe ezdem {int, unam deinde el antecedentem uel confe-
quentem(pro ut quidem inftituta collatio fuerit)quantitatem habeant:duo illa fi-

- mul compofita triangula,per propofitionem g quinti,quartam deinde primi, & z-

quilatera & gquiangula erunt. Quia uerd uiym ex his uni ex datis, per ftructuram
eft xquiangulum, & alteri datorum idem zquiangulum erit: quare {ic & ipfainter
{e,per communem quandam noticiam:proportionalium igitur laterum, ex propo
fitione 4.5iigitur,&c.quod demonftraffe oportuit,
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L PROPOSITIO viL
~ Siduo triangula unum angulum uniangulo equalem,circaautéalios
angulos latera proportionalia habuerint,, reliquorum uer6 utrunque i
mulaut minorem,aut non minorem re&o; equiangula erunt tn'aqgulﬂs

&
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& aequales habebunt angulos,circa quos proportionaliafunt latera.

Defcribatur triangulum , ducatur etiam recta quadamlinea, ad cuius alteram
extremitatem angulus,uni ex triangulo xqualis,per2; primi conftituatur. Ex duo.
bus deinde triangulilateribus,quz funt circa alium,c}ua'm cui 2qualem poluimus
angulum,proportionales partes defumpta, unain altetutra lihez,abangulo iam
minor re&o formato incipiendo, fignetur: altera uero

pars,exhoc puncto,angulo formato fub.

tendatur: qua ubialtera lineam attigeric,

quantaipfa,ut tertium triangulilatus, efle

) . debeat,apparebit. Dandaautem eft ope.

ra in hacalterius proportionalis partis ap
plicatione, ut quemadmodum teruus in
triangulo, primo defttiptd , angulus mi-

= ' ) nor uel non minor reGo eft, ita & inalte-
By ro, quod iam formatur , friangulo, tertius
8 ‘ angulus exiftat. Erunt aotem fatn defcri-

pta duo triangtila,qiralia propofitio haxe
feptima requirit:dico igitur,{iue uteicy ex
reliquis horum duorum triangulorum angulis,minor reto,aqualis, feu maior te
Qo,fueritzquiangula efle huiufmodi triangula,atq eos quifub fimilis rauonis la.
teribus fubtenduntur,angulos xquales habere. Primo igitur, aut enimilli duo, in.
ter proportionalialatera anguli , funtinterfe xquales , autinzquales. Sixquales
fuerint,cum propofita duo triangula duos etiam angulos,ex hypothcfi, interfe 2.
‘quales habeant,tertius item tertio,ex corollario propofitionis 32 primi, cqualis fies
huiufmoditriangula iam xquiangula efle cocluditur.Quod fifideminter propor.
tionalia latera anguli,inxquales inter fe fuerint,tum,{ivereliquorum utergs { mul,
aut minor,aut non minor re¢to fuerit,maiori angulo,ut minori x qualis fiat,perica

minorre®o

aquales

12

reCto zqualis

&am quandam lineam,quemadmodum docet propofitio in primo e3, fuccurrens
dum elt.Et quoniam duo triangula funt, partiale unum, & alterum pofitum,quo.
rum duoanguli unius,duobus alterius trianguli angulis xqualesfunc, unus qui-
dem uni, exhypothefi, alter uerd alteri, exftru@ura per propofitionem 2 3 primi,
cum & tertius nunc tertio angulo, ex corollario propofitionis 3z primi, xqualis
fic:eriangula hac, partialefcilices & alterum pofitum, xquiangula, hine eriam &x

propofi-
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propofitione 4huius,Jaterum proportionalium erunt. Quoniam autem rationum -
quantitatibus inter fe collatis,inde,atcp etiam ex propofitionis hypothefi, duxra-
tiones eidem ezdem funt,cum hx duz ex prop. u quinti,etiiinter fe exdem fint,
unam inf{uper quantitatem communem habeant: quz reliquna duz hari fimilium
rationum quantitates funt,alterius nimirumi partialis trianguli duo latera, ex pro.
pofitione nona quintiinter fezquales erunt. Triangulum igitur ifofceles , habens
angulos, quiad bafim funt, ex priore parte propofitionis quinta primi, inter fe z-
quales, id quod in genere obferuandumeft. Quod {iiam ex propofito receptum
fic, utrungp reliquorum nonminoremrecto efle, cumfic propterzqualitatem, 8¢
alter huius ifofcelis angulus,non minor, hoc eft reGtus uel maior recto exiftat:duo
in triangulo anguli,non minores duobus reciis exiftentes, collocentur. Id autem,
cum obitante propofitione inprimo 17, per quam omnis trianguli duo quilibet
anguli,duobus rectis minores funt, nullo modo effe poflit: nep etiam inzequales,
fed 2qualesinter fe inter proportionalialateraanguli erunt. Quare, &c. Sed efto
iam ex propofito utrung reliquorum minorem recto effe : cumf{icalter, huius ifos

geominor i reGtominor

fcelis, ad bafim pofitus angulus, re&o minor {it, ac per confequens huius ilofcelis
afigulus exterior,per prop. 13 primi, re¢to maior : & ille qui in triangulo altero,ex
corollario allegato , eidem exteriori eft 2qualis, {imiliter recto angulo maior erit,
cum tamen {it pofitus recto minor, quod nunceft impoffibile, unum & eundem
angulum,iam minorem,atq deinceps angulo recto maiorem effe. lllos igitur fub
proportionalibus lateribus comprehenfos angulos, noninzquales , fed quales
inter fe efle oportet:quarereliquus angulus reliquo,ex corollario,gqualis erit. Ae.
quiangulaigitur triangula huiufmodi propofita. Si duo igitur triangula unum ans
gulum uni angulo ®qualem,circa autem alios,&c. quod demontftrafie oportuit,
.  APPENDIX. o o :
Praecepimus autem in ftruQura,maiori angulo, ut minori 2qualis fieret,fuccur

rendum effe, & re&‘e' quidem. Quodfi contrdaliquis ,minoremad 2qualitatem
maioris, per eandem propofitionem 23 primi,augere uellet,tam facili opera pro.
pofitionis demonftrationem inde colligere poflet.

s
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PROPOSITIO vIilL

Si in re®angulotriangulo abangulo recto inbafim perpendicularis
dudtafuerit:qua ad perpendicularem triangula,cum toti triangulo, tum
ipfainter fe fimilia funt, o

Defcribatur triangulum re@angulum, demittatur etiam ab eius angulorecio,
per propofitionem jz primi;ad fuam fubtenfam linea perpendicularis: dico quod
pfmalxa illa triangula ; torali ; atqs etiam fibsjpfis, {imilia fint. 1Ellum enim, ex 2 lg;

RN n
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dam communi noticta,omnes recianguliinter fexquales fint,partialiuminfupes.

/ 15 9

zZf

triangulorum utruncy, ut apparet , unum azguium"éum totali triangulo commu-
nem habeat:hac tria triangula, totale 8 dub partialia, primd ex corollario propo-
{icionis 32 primi,zequiangula:{tatim deinde, ex propofitione 4 huius,jaterum pro
portionalium:atgs tandem, ex {imilium figurarum definitione,etiam fimilia erunt,
Siinrectangulo igitur triangulo, ab angulo recto in bafim perpendicularis ducta
fuerit: quae ad perpendicularem triangula, cim toti riangulo, tum ipfa inter fe fi-
milia funt, quod demontftrafle oportuit, ‘
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COROLLARIVM.

Exhocmanifeftum eft, fiin retangulo triangulo abangulo recto in
bafim perpendicularis ducta fuerit: hanc ductam inter bafis fegmenta.
mediam proportionaléefle. Etinfuper,inter ipfam bafim, & utrungg feg
mentum, latus,quod ad idéfegmentum ponitur , medit proportionale,

B4

Numeriuel quantitates proportionales.
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PROPOSITIO IX, -
De datareQalinea,ordinatam partem abfcindere

Sit datarectalinea,atq propofitum,ordinatamab ea partem,utpote feptimam,
tertiam,tredecima,uel aliam quam-
cuncr, abfcindere.Aliaigiturrecta,
fatislonga, lincx recte datx angu.
Lariter applicetur, in qua officio cir.
cini,utcung exteni, ab angulo de.
fcendédo,{eptem uel tredecim, hoe
efttot, quot quidem ordinatz par.
tis,qua abfcindidebet, denomina.
tio requifiuerit, 2quales partes fi.
gnentur, finis deinde feptima ( fi
quidéilla pars ordinata fuerit) cum
altera datx extremitate, linea qua.-
damreQa,ut riangulum fiat,junga
tur, Quod {ifamafine primz par.
. - tis, huic ultimd ductz re&tz, tan-
Ordinatahuitis exempli quam uniwriangulilateri,per propo
pats, eft Septima. Velut fitionem 31 primi, parallela ducta,
habetalteralinea, Quinta. eadad datam rectam ufque conti-
. - __nuatafuerit,faumiam erit propo.

fitum, id quod propofitio huius 2 & compofita ratio demonftrabit,
De dataigiturrectalinea,ordinata pars abfciffa eft.quod fieri oportuit,

~ nmPOTA=IE L . . .
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PROPOSITIO X, .
, . Datamre&am/lineam non
L : — : r fe@am,datgreGz linexfecte
I 4 " Gimdicer fecare, |
. Sint duz re@zlinex datze,una
< quidem indiuifa , altera uer in

partes,quot & qualitercund diud
fa, atcg propofitum , indiuifamin
partesfecidumrationes partium
- diuife diuidere. Applicentur li-
' nex angulariter , accedat etiam
tertia linea, qua libera datarum
extremitates, uttriangulum fiat,
iungantur, d punctis tandem di.
uifioni {ingulis , tertiz line pa-
rallelz dudtz, atqp ad indiuifam
lineam uf¢p continuata: propo. -
{itioni fatisfactii erit, atqp demon
ftratio talis. Ducantura punciis
diuifionum fingulis, illo tantdm;
quod eft tertiz linez proximum,
dempto, indiuifz lineg parallelz;
Nn z - arg

Empul
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atqte hz ad tertiamufquelineam , ut parallelogramma fiane, continuentur. E¢

gymyp sazred uy

zuom'am parallelogrammorum locorum latera oppo.

ta,perpropofitionem 34 primi, inter fe 2qualiafunt:

triangula etiam hic appareant, quorum duo latera,

perlineam tertiolateri parallelam,diuifa funt: per pro-

{itionem 1 huius,toties,quoties fecta diuifa fuerit,uno

minus,eam repetendo, 2qualibus fubinde pro quali.

Y bus lineis fumptis, conftabit propofitum. Lineaenim

%. indiuifa ad rationé diuifg diuifa elt.quod fieri oportuit,

\d FPOTAZIE 1A, _

Ado dblesrdy subaip, Tgivhn aiodrsyop 7o

odbocip,

PROPOSITIO XL .

- Duabus datis rectis lineis, tertiam proportio.
naleminuenire,

Sint duze reGa date, atep propofitum, tertiam pro-
portionalem,ad quam fcilicct fe habeat fecida,, ficutad
hancfecundamlinea prima.inuenire. ConneQanturre
&z dat, ut angulum qualemcuncg comprehendant,
& claudatur triangulum reta quadam linea alia, Pro.
ductis deinde uel continuatis rectis datis , ex par.
te tertij lateris,quz eft lineamodo ducta,ulera triangu.
lum, uni earum, in continuata parte linex alterius , per

propofitionem 3 primi,xqualis fignetur,abhuius fine poftea, ubi per propofitio.

nem 3 primi,tertio triangulilateri paralle.
la du&a fuerit, cihxc eademinalterapro
lIongataper fuam interfection€ tertiz pro.
portionalis quantitatem oftendat,propofi
tioni fatisfactum erit. Quoniam enim ad
unum totalis tnianguli lacus recta parallela
ducta eft, cum hxc parallelareliqua nomi.
nati trianguli duo latera, per propofitio.
nem 2 huius,proportionaliter fecet:xqua
li pro zqualilinea fumpta,ftatim conclydi
tur propofitum: Duabus fcilicer daris re-
Ctis lineis, tertiam proportionalem inyen’
tam eflc, id quod fieri oportuic,

N

NPOTAZIZ 1B,

Teiip Mbddeay bady, Treprin MM}op 7iooevpéip.

PROPOSITIO - XIL

Tribus datis re&islineis,quartam proportionalem inuenire.

Sint tres reGz data, atqp propofitum, quartam proportionalem inuenire, Iuns
gantur primareQta & tertia, utangulum qualemcundg faciant,, & claudatur trian.

gulum,
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gulum.Secunda deinde,uel alia, fecundze equalis, primz ad amuffim iun®a tertia

|

uero ultra triangulum continuata,d fine huiys fecundz, ad continyatam ulgp, ter,

n

al AUJAT,J

3
(™

Inu:

tio triangulilateri, per propofitionem 3: primi, parallela ducatur: 8 eritportio,re.
e tertiz 8 huic fetoni interiacens, lineailla qua quzeritur, Hoc autem patet ex
2 propofitione huius, zquali pro xzquali linea {mpta, Tribusigitur datis rectis
lineis,quarta proportionalis inuenta eft.quod feciffe oportuit,

RPOTAZIEZ . 1II.
Ado dbaodp sibdap, utol aiiagycp mooevedip,
PROPOSITIO XI1IL

Duabus datis reéis lineis, mediam proportionalem inuenire,

SintduzreQ= datz, atqy propofitum ,mediam ipfarum proportionalem, ad
quam fcilicet fehabeat una ex datis,ficut haecipfamedia ad alteram, inuenire. Con
© iungdturad amuflim duz re@zdate:
exhis deinde cOpofita bifaria diuifa,
¢x puncio diuifionis fuper ipfamto-
tam, ad interuallum alterutrius me-
dietatis , femicirculus defcribatur.,
Quod fi tandem a pun@o coniuns
Ctionis datarum, tanquam a puncto
in hacrecta dato,ad angulosrectosli
A1z neaad circumferentiam ufque ducta
iz 8 fuerit: quod hac ducta, media dara.
rum proportionalis {it, fic demonftra
bitur. lungantur extremitates recta, ex duabus compofitz,, cum interfetione ad
weCtos du%}az & femicirciiferentize,duabusrectis lineis. Et quonia angulus in femi-
sirculo,ex primaparte propofitionis 3 1 textij, rectuseft cumab eoadbafim per-
T ' Nn ; pendicularis

1
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- pendicularis recta demiffafit: ex priore parte corollartj propofitiohis s huius, res
tandem demonftrata erit,lineam{cilicet illam,quam dixishus ,mediaminter d. cas
proportionalem effe. Duabus igitur datisrectislinei¢, media proportionalis in.
uenta eft, quod fieri oportuit.

Alia huius tredecima propofitionis figuratio,
Suntautem exempladuo, -

[

Similiter alia, quatuor exemplis arnata,

MPOTAZIX 1A,
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. ‘PROPOSITIO  XIII, _
A qualium, & unum uni equalem habentium angulum, parallelo.
grammorum :reciprocafuntlatera, qua funt circaqualcs angulos. Et
quorum parallelogrammorum unum angulum uni xqualem haben.

tium, reciproca funt latera, quz funt circa xquales angulos; 2qualia
func&illa,

Sint duo parélléiogramma 2qualia:& efto,quod unus angulus unius, fituni al.
terius parallelogrammiangulo equalis:dico,horum parallelogrammorum latera,
circa zquales angulos;reciproca effe, Reciproca autem dico ea parallelogramma,

Duo parallelogramma aqualiadata, 8¢

AN N

quorum unius longitudo ad latitudinem alterius eam,quam longitudo alteriusad
latitadinem prioris, habet rationem.Coniungantur igitur parallelogramma,ut an
lum faciant,utd anguli illorum quales , {int circa unum punctum ;longituda,
infuper unius & latitudo parallelogrammi alterius adamuflim unam lineam con. .
ftituant. Quibus fic coniunctis, & refiqua duo circa 2quales angulos latera, unali-"
nea erunt, fequeretur enim alids, {i alterutrum horum cStinueretur,{iue per propo.
fitionem 15 primi,& communem illam noticiam,Eidem xqualia, &c.{euper pro-
pofitionem 13 eiufdem primi bis ufurpatam , & communem illam noticiam,Siab

NANAN

e

2qualibus zqualia auferantur, &cz. partialem angulum fuo totali efle zqualem,
quodfierinon poteft. Suntigitur & reliqua duo horum angulorum latera, ada.
nutlim lineauna, Compleatur parallelogrammum tertium, fecundum quantita.
“tem laterum anguli utriufuis exterioris:eritq demO{trationis figura parata. Et quo
niam duo, primo defcripta, parallelogramma, ex hypothefi, funtinter fezqualia:
erit eorum ad tertium,per priorem partem propofitionis 7 quinti,una & eademra
tio. Ecrurfus, quoniam etiam parallelogrammorum, qua fub eodem uertice fune
pofita,in eadem qua ip{e bafes,per primam huius,funt ratione, hac prima propofi
tione,deinde 1¢ quinti,utrag bis ufurpata,prior pars manifeltabitur. Quod nunc
etiam, quantum ad partem pofteriorem, parallelogramma, %uac unum angulum.
uni xqualé; latera erid circaillos gquales angulos reciproca habeatinter fexqualia

L . ﬁnt"

LR N
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fint,cum,ex eadem prirna huius,bis ufurpata,& 11 propofitioné quinti, parallelos
gramma pofita cum tertio unam & eandem rationem habeant: per priorem par.

*gyep trenb ewweaBopyrered ony
. INTN
\e
“23)g ‘eppun} iuenduyy
%Y

tem propofitionis ¢ quinti,id tandemretinebitur. Aequalium igitur & unumuni
xqualem habentium angulum,&c.quod demonttrafie oportuit.

Tertiahuius propofitionis geometrica figuratio,

7

, RPOTAZIS 1L
' Tap lowp, xed piap gz iclw Horrap yuviop Teryivey* dvimrviany
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PROPOSITIO
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v _PROPOSITIO xv. - -0 :
A qualiurm , & unum uni xqualem habentium angulur, triangulo
rum:reciproca funtlatera, qua funt circa 2quales angulos. Etquorum
eriangulorum unum angulum uni @qualem habentium reciproca funt
latera,quafunt circa equales angulos:equalia funt & illa.
Sintduo trfangula 2qualia,, & efto quod unus angulus unius {ic uni alterius
trianguli angulo 2qualis: dico, horum triangulorum latera, circa zquales an
los, reciprocaefle. Coniungantur m‘anﬁgla, utangulumfaciant, ut@anguli lﬁ‘;:

sum xquales,quemadmodum in preemifia, {int circa unum punctum, antecedens
infuper inuno & fuum confequens in trianguloaltero ,ad amuflim unam lincasm

Triangula zqualia data.
|
& s
: ZP\
F ¥ "
Angulariteriuncta, &c.
3 A
uel

faciant: adamuffim igitur {ic,fuperiori ratione,& reliqua duo latera erunt, Deferi.
batur triangulum tertium,per lineam quandam re¢tam,abuno angulo unius ad af
terum,in eadem partealterius trianguliangulum , ductam, erit§ demonftrationis
figura parata.Et quoniam duo,primo defcripta,triangula,ex hypothefi, funtinter
fe zqualia:erit eorumad tertium, per priorem partem propofitionis feptimza quin-
ti,una & eadem ratio. Et rurfus,quoniam etiam triangulorum qua fub eodem uer-
tice funtpofita,in eadem qua ip{a bafes,per propofitionem primam huius,funt ra-
tione:per eandem igitur primam & propofitionem 11 quinti, utrangs bis ufurpa-
tam, prior pars manifeftabitur. Quod nunc etiam,quantum ad partem pofteriorg;
ex unius illorum anguli equalitate, & reciprocis circaillos zquales angulos lateri
bus,2qualitasinferatur, non aliter atep pofterior praccedentis propofitionis pars,
de parallelogrammis id retinebitur. Aequalium igitur & inumunizqualemha.
bentium angulum,triangulorum:reciproca funtlatera,qua funt circa 2quales an.
gulos. Et quorum triangulorum unum angulum uni xqualem habentium recipro
cafuntlatera, quafunt circa xquales angulos : 2qualia funt & illa, quod demon.
ftraffe oportuit.

| RPOTAZIS. Is, .
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PROPOSITIO XV
Siquatuor reGtx linez proportionales fuerint: quod fub extremis
) compre/
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comprehenditur reGtangulum , zqualeeft ¢i,quod fub medijs compre/
henditur re&angulo. Et(ifub extremis compt"ehenfum retangulum,
sequale fuerit ei quod fub medijs com prchenditur rectangulo : quatuor
retalinex proportionales erunt.

Sint quatuor reGx lineg proportionales,prima fcilicet ad fecundam ut tertia ad
quartam: dico rectangulum fub prima & quarta comprehmfmp > € quodfubfe
cunda & tertia comprehenditur rcé}atlmgulo aquali_ eﬂ‘? Defe};tba&g; f:( :?\:::;ozt

' 1 ' ula,utruncp ex {uis lineis. Lt

reCis proportionalibus duo rectangula, . q; ot fecundgm ool
Rectx quatuor Rectangulaexf{uisli cet unius ad latus rectan-
proportionales neis defcripta ' gulialterius,ex hypothefi,
S eft uttertiz linex ad quar.
tam,lateris nimirum huius
ad lacusillius : hac duore
Ve &angula,cum circa xqua.
les angulos ( omnes enim

tlo 3 o ] reCtiinter fe equales funt)
latcra rcc}proca habeant,

ex propofitione 14 huius,
5 G inter fe xqualia erunt:qug
eft pars prior. Pofterior
iam, lineis {cilicet quatuor
L3 y reis propofitis,fi rectan,
gulafub prima & quarta,

fub feciidaitem & tertia,cOprehenfa.ex hypothefiinter fe zequalia fint: illas tumi-
neas proportionales effe,fic patet. Cum rectangula, ex hypothei, inter fe aqualia
fint,cum etiam omnes angulireGiinter fe zquales:ipfaretangula primo aqui.
angula erunt, atque deinde circa xquales angulos, ex priore parte propofitio-
nis 14 huius, latera reciproca habebunt, ?u:t eft pars pofterior. Siquatuor igitur

rectz linex proportionales fuerint:quod (ub extremis comprehenditur rectan

lum,zquale eft ei,quod fub medijs comprehenditur rectangulo.Etfi fub extremis
comprchenfum rectangulum, xquale fuerit ei quod fub medijs comprehenditur
rectigulo:quatuor recta linex proportionales eriit. quod demontftratle oporuuit,

ALIA HVIVS PROPOSITIONIS DEMONSTRATIO.

Quatuor rectis lineis expofitis,dico,{i ha reGae,cx hypothefi, proportionales
fuerint,prima {cilicetad fecundam ut tertia ad quartam: & qua fub prima & quar.
ta.fubfecundaitem & tertialinea comprehenduntur rectangula , inter fe aqualia
effe.Quod fi harum rectarum retangula,qua fub prima & quarta , fubép fecunda
& tertia comprchenduntur,ex hypothefi,inter fe xqualia fint : & ipfas rectas pros
portionales efle oportere, Quantum igitur ad partem priorem , excitentur a duas
bus,primz & {fecunda,reGarum extremitatibus, utra ha fuerinc, per propofitio.
nem n primi,duz ad angulos rectos lineg:de priori deinde excitata,d comuni pun
Qoincipiendo,recta quartz zqualis,abaltera uerd, tertize date zqualis reta, per
propofitiong, 3 primi,abfcindatur,cSpleantur§ parallelogrima.gt quoniam pri-
ma adfecundam,ex hypothelfi,eft uttertiaad lincam quartam,cum lineis tertiz &
quartz zquales aliz in parallelogrammis pofitz {int, 2qualibus illis pro tertia &
qurartafumptis : defcriptorum parallelogrammorum circa @quales angulos latera
reciproce proportionalia erunt: unum igitur parallelogrammum, ex priori parte
propofitionis 1 4 huiys, alterizquale, Quare cum und fub prima & alia quadam

recta
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recta,quartae 2quali:alterum uerd fubfecunda & alia, tertie 2quali,reGtalinea con
tineatur,xquali pro 2qualilinea habita atque ufurpata: prior pars nuncmanifefta
erit, Efto autem iam, quantum ad partem pofteriorem, quod fub prima & quarta
comprehenfum rectangulum,ei quod fub fecunda & tertia cOprehenditur rean.
Fulo,acquale fit:dico, quod quatuor rectz propofitz illo ordine proportionales

int.Eifdem namqy conftructis,quoniam quod {ub prima & quarta comprehendi.
tur retangulum,ex hypothefi,fub fecunda & tertia comprehenfo,zquale eft:haec
defcripta rectangula, cum unum quidem {ub prima & alia quadam recta, quartae
aquali,alterum uero fub fecunda 2quali & tertia linea contineatur , 2qualitas in.
fuper linearum nullam uarietatem inducat, inter e zqualia erunt,atq 2quiangula
etiam,propterea C{uéd omnes rectianguliinter {¢ funtxquales. Aequaliauero &
®quiangula parallelogramma,cum expriore parte propofitionis 14 huius, latera
circa zquales angulosreciproce proportionalia habeant:iam {ftatim propter zqua
litatemlinearum, fuperioriratione, & pofterior huius propofitionis pars manife.
fta erit.Si igitur quatuor rectz linez,8(c. quod demonftrafle oportuit,

" OPOTAZIT . 1Z o
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PROPOSITIO XVIL

. Sitresre@alinez proportionales fuerint:quod fub extremis compre
- henditur retangulum , equale eftei quod 2 me-
’ dia quadrato. Etfifub extremis comprehenfum
L reGtangulum zquale fuerit ei, quod 3 media qua
drato;tres rect linez proportionales erunt.

_ . Sinttres reGz linez proportionales , prima fcilicet
ad fecundam, uthzcipfa fecundaad tertiam: dico , re.
. . ctangulum {ub prima & tertia comprehenfum,ei quod
e - @ media deferibitur quadrato, zqualeeffe. Quoniam

- enim ad fecundam linea prima, hzcdeindeeademfe.
1z cunda ad tertiam lineam confertur, pro fecunda colla.
tione, puncto inter fecundam lineam 8 tertiam ad pla~
9| citumfumpto,adid per propofitionem: primi, lineare
&afecunda zqualis ponatur, & eritex priore parte pro
pofitionis 7 quinti, fecundz, & fuz2qualisad lineam
tertiam una & eadem ratio. Quatuorigitur cum fincli.
nexproportionales, duarum item z?uah'um eadem {it
quz eft unius,bis fumptz, linex confideratio prior pro
_ pofitionis pars,ex precedentis propofitionis parte prio
S o e . reconcludi poterit,atq deinde etiam,ex pofteriore ipfa
. prima  fe.  tertia pofterior. Siigitur tresreCtz linex proportionales fue-
tine:quod fub extrethis, & c,quod demonftraffe oportuit. :
‘ N nPoTAxIE = IH, L .
- Bwd P) dbbeions eilsins 7o Jbbgim sWbvypdiepm,Spnoidp T ngh ptoiwg uke
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Oo 3 PROPOSITIO



ELEMENTORVM EVCLIDIS
PROPOSITIO XVIiil,

A' datarealinea, datore&ilineo , fimile fimiliterp ﬁoﬁtum reili,
neuni defcribere,

. SitreQalineadata, re@tilineam item datum, atép propofitum,d recta data ipfi
datorectilineo fimile,{imiliterg propofitum rectilineum defcribere. Rectilineum
illud datum aut erit Trilaterum,quadrilacerum,aut muldlacerit. Si trilaterum, ioc
eft triangulum, fuerit rectilineum datum,ad unam extremitatem datze, per propo-

292

ReQtadata Trilacerum re@ilineum dacum

fin’onerﬁ 23 primi,unus angulus urii,ad alteram deinde, uerfus illam & eandem
partem,per eandem ettam propofitionem, alius alij trianguliangulo =qualis con-
fticuatur, & continuatis lineis,donec altera alteri occurrat, cum tertius fic tertio tri-
anguliangulo xqualisfit: hac duo triangula fam aquiangula, deinde etiam per
propofitionem 4 huius, laterum proportionalium erunt. Quare ex definitione re¢
ctilinearum {imilium,a datare®a dato re@ilineo trilatero,{imile trilaterum defcri,
prum eft. Quod fi iam unum,minus fcilicet,alteri quod maius eft, trilatero, uel tri-
angulo applicetur {ic,ut unum angulum ambo comunem habeant:tum hac etiam
{imiliter pofita erunt. Quare factum eft,quod propofitio requirebat. Sed eftosiam
quodrectilineum datum {it quadrilaterum,uel multilaterum, tunc primo id in fia

Re®tadata

triangula foluendum, & cumimo eorumacrecla linea data, utiam auditum eft,
pergendum erit,& uidendum deinde, quam inhoc triangulé angulus , qf eft ibni
integro in retilineo angulo aqualis,fubtenfam habeat, ut{cilicet, ea cognita,, ad
ipfius extremitates alterius inre@ilineo trianguli,quod fcilicet primo abfoluto co
heret, duoangulizquales collocentur , at(p continuatis linefs don¢c conguarrant,
cum tertius {ictertio huius alterius trianguli angulo aqualis fit : triangula hzc, ex
firucturaxquiangula erunt, deinde etiam, ex 4.huius, laterum grc_:pgtidnalj:fa,
v E : - [ ?
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. atggtahdenrex definitione,interfe etiam fimilia.Non aliter cum tertio,, ac reliqiiis
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neitriangulis fingulisagendum erit. Et quoniam rectilineum, quale propo.
fitum erat, e0 modo tandem defcribitur , propofitioni igitur fatisfact@ erit, quod

- ficdemontfirari poteft. Quoniam enim rectilinei,fuper recta data defcripti, tottri. -

* angula funt,quotipfius reQilinei dati: ex flruQuraigitur & commiuni illd noticia,’

Si zqualibus 2qualiaaddantur, &8¢, hacduoreilineaiam zquiangula erunt. Ee
quia ex propofitione :4 huius, propter proportionalitaté laterum ipforum trian.
gulorum, euidenter apparet, iffa etfam proportionalium laterum efle: per defini
tionem tandem {imilium {uperficierum concluditur propolitum. ,

_APPENDIX,

Eft hocloco;lotandum,poﬁquam primum iam triangulumh abfolutum,ac cum
alijs deindi?erm‘ coeptum fuerit, ut partialesanguli fingulorum, debito ordine
fuis partialibis 2qualibus , 8 non temere quilibet cuilibet, coniungantur, Nam
hocanimaduerfo,non erit laboriofum, negs etiam moleltum, quialicufiquerectili.
neo,regulari uel irregulari,multorumitem uel paucorumlaterum,dato,{imile {imf
liter pofitum 4 data recta linea re@ilineum defcribere,

APPENDIX 1L \
~ Quoniam propofitio mentionem Facitre&ﬂinei , & rurfus quoniam fub rectilis
neo,ut quidem ex definitione patet,omnes reCtarum linearum figuree, fiue trilate-

raha, quadrilaterx uel multilatera fuerint,comprehendantur: in genere de omni»
bus rectarumlinearum figyris hancpropofitionem intelligend3 colligimus.Hine

" étiam factum, quod per triangula, tanquarm reGtarum linearum figuram primain;’

hancpropofitionem primé declarauimus,
o NPOTAZIIZ - 16, o
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. PROPOSITIO X1X, . ,
" Similiatriangulatinter fein duplaratione funt, fimilis rationis laterir:
. ‘iD'ef‘cﬁbantur duo triangula, unum quidem qualitercungp, alterum uerd pex
propofitionem przcedentem , huic fimile: dicoigitur , triangula haec duplicatam
inter fehabererationem,quam habet latus unius ad {imilis rationis latus trianguli

alterins.Lateribusillis , quorum rationem duplicatam inter feip(a triangula habe.
redebeant,tanquam dua re@is datis, per propofitionem u huius, tertia conti.

nue proportionalis quarenda eft, & id quidem uel longiorilatereabbreuiato,uel

P

Brelﬂoﬁau&o.a' ue éxhocpun@o deinde, feu inuentz proj 'ortionalistcr'mind;
edangulum quetuqx abbtezﬁat‘:m' uel ayGum lacus f_ubtendmin&.re&l ducenda,
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Fiunt autem fic duo triangula,quorum alterum, cufus fcilicet tertia groporqon;!é:
¢ft unum latus,alteti integro adhuc,ex pofteriore Pancpxopgﬁuoms 15 hmuso,d, '
aquale: id quod nullind;hypothefia propofitionisacrationis permutate,quodgs
ratjones uni exdé, per propofitionem 11 quint, etidinter fe exdem {inz, memori,

Angulizquales
%
9
Hicauéetuf s ty"
. ’/'
/,- .
// ‘

occurrere poterit.Rurfus,quoniam tres funtlineg proportionales,duo fcﬂjcetprd

ofitorum duorum triangulorumlatera,& tertiaad ea proportionalis inuéta,cum
Fxc primaad tertiam , ex quadam definitionein quinto expofira, {itin ratione eiul
dem prima ad lineam fecundam duplicata, m‘aniula deinde (quorum bafes funt
prima & tertialinez)per propofitionem primam huius, in fuarum {intbafiumra-
tione,{imilium rationum quantitatibus alijs pro alijs fumptis: & ha:cn’pr? trianguw
la prima linex ad fecundam rationem duplicatam habebunt. Quia uerd prima &
tertialinex funt expofitorum {imilium triangulorum {imilis rationis latera, trian,
gula porro ipfa, unum quidem uni ex datis, alterum uero alteri datorum zqualis:
hoc confiderato, propolitum iam concludi poteft. Similium igitur triangulorum
ratlo, &c. quod demontftrafle oportuit, -

NOPISM A,
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COROLLARIVHM,

Ex hoc manifeftum eft,Quando tres re& linex proportionales fue
rint, quod fit, ficut prima ad tertiam , fic quod & prima fi¢ triangulum, ad
id quod & fecunda defcripti fuerit fimile, fimiliter pofitu triangulum.

Quoniam oftenfum eft, ficut primareca linea, hoceft unum unius trianguli
fatus;ad tertiam proportionalem inuentam: fic & harum prime & tertiz linearum
triangula, hoc eft (xquali nimirum pro zquali triangulo fumpto) triangulum pri?
mzx ad triangulum linex fecunda,quod erat demonftrandum. :

RPOTAZIS
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PROPOSITIO XX,
Similia polygona: in fimilia triangula dividuntur,& 2quali numeto;
& fimilirationetotis, Etpolygonaduplicatam rationem habent, quam

 fimilis rationis ad fimilis rationis lacus.

Defcribantur duo polygona, unum quidem qualiteréundp , alterum uerd pef
propofitionemn 13, buic {imile!dico igitur,quod hac polygona infimilia, & nume.
ro zqualia triangula fubdiuidantur, 8 quod etiam triangula cum polygonis eans
dem rationem habeant. Polygonorum infuper ratio ea {it, quz eft lateris unius ad
fimilis rationislatus polygoni alterius duplicata. Diuidantur polygona perlineas
reCtas in fua triangula. Ecquoniam polygona, ex hypothethi, funt {imilia,{imiles

- porro figurzre@ilineg;
utex definitione pater;
xquales angulos ad u.
" num,& quz circa 2qua
les angulos func latera,
proportionalia habent;
fam ftatim aliquot: fub.
tractis uero fubinde 2~
qualib.ab angulis2qua
libus, partialibus nimi-
rumabipfis totis, fingu
la unius fingulis trian.

. ' gulis polygonij alterius
pérpropofitioneim ¢ huius,zquiangula erunt:quare per propofitionem 4 Huius,
& fimilium figurarum definitionem, etiam {imilia. Polygonaigitur defcripta in fi.

‘milia, & zquali numero,triangula fubdiuifa funt,quod eft primim. Quantumad

fecundi,quod fcilicet triangula illam,quam polygona, inter fe' habe"an'trau:on‘em.
Quoniam enim polygonorum tridgula,yt demonftratum eft, inter fe fimilia funt:
‘ ' : eritillorum,per propofitio-
nem prxcedentem , ratio,
qug eft lateris unius ad fimi
lis rationis latus trianguli al
terius duplicata. Hocnunc

‘ toties, quotin utrouis poly

Ny gono triangula reperifitur,
ufurpato, cum quz eidem

6 exdem funtrationes ,ipfz,

Y er propofitionem 1 quin.

N 5 , ixlx)ter fe eardemgﬁnt:
y , ~ per propofitionem 12 tan-
dem eiufdem,id quod in hac propofitione,defimili ratione triangulorum cum to.
tis polygonis,fecundd proponitur, concludi poteft. Quantum igitur ad tertium,
Quoniam triangula,ut demonftratum eft,cum {int{fimilia,in dgpla ratione fur}t fi-
milis rationis laterum: cum,quam triangula, illam eandem & ipfa polygona inter
febabeant rationem: & polygona fimilis rationis laterum dupli tan;l argt:g:::
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habebunt.Similia igitur polygona,in {imilia triangula diuiduntur, & cze.quod de.

monlftrafle oportuit. : .
FOPIZMA A.
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COROLLARIVM,

Similiter etiam infimilibus quadrilateris demonftrari poterit, quod
hzc in duplaratione fint fimilis rationis laterum, Id autem & in triangu.
lisdemonftratum eft. Proindein uniuerfum, Similes rectz linex figur
inter fe in dupla ratione funt fimilis rationis laterum.

Nam {i duarum linearum proportionalis tertia capiatur : ipfa pritna ad tettiam
duplam,quam adfecundam,habebit rationem. Habentayutem & Polygona fimi.

lia,quadrilatera item duplam rationem,quam {imilis rationislatus ad {imilis ratio.
nis latus hoceft, quam primaad lineam fecundam. Demonftratum uero hoceft

& in triangulis, hinc,
POPIZTMA B.
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) o COROLLARIVM IL

Proinde etiam in uniuerfum manifeftum eft , Quod fi tres reGz linez
proportionales fuerint ; erit , ficut prima ad tertiam, fic qua a prima fpe
ciead eamn quae 4 fecunda fimilis & fimiliter defcripta eft. quod demon-
firafle oportuit.
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" PROPOSITIO XXI. -

.. Quae eidem reilineo fimilia,& inter fe funt fimilia,

) Dcfcrlb.atur primo reQilineum unum qualitercungs ad placitum, perpropofi.
tionem deinde 1 huius,duo uel pluraalia defcriptofimilia:dico, illa & inter fe fim{
lia effe.Quoniam enim {ingula,per propofitionem 18 defcripta, reilinea,ei quod

Huicj‘mmu,/‘/

primo defcriptum eft, fimilia funt: cum ficfingula etiam cum eodé primo, excon+
uerfione definitionis fimilium figurarum,zquiangula fint, ac circa zquales angu.
foslatera proportionalia habeant: porro eidem zqualia, illa ex communi qua-
dam noticia, & inter fe2qualia : quz infuper eidemexdem funt, rationes, ille ex
propofitione 11 quind,inter fe exdem {int:per definitionem tandem,& illa fecun-
do defcriptareilinea, inter fefimilia erunt. Qu igitur eidem rectilineo, &cz.
‘quod demontfirafle oportuit.

) PPOTAZIE KB. |
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PROPQSITIO - XXIL

_ Siquatuor re& lineze proportionales fuerint : & abipfis retilinea,
fimilia imilitercy deferipta, proportionaliaerunt. Ecfiaretislineis imi
lia fimilitercp defcripra rectili-
’ . nea,proportionalia fuerine; &
Prim. quara ipfa rectz linex proportiona-
leserunt.

SintquatuorreCtx linez, atque
efto quod hz exhypothefi propor
tionales fint: dico ergo rectilinea,
iz 9 ab ipfis fimilia , fimiliter defcri.
4 pta,proportiofialia efle. Defcriban
~Seciida tur a prima & fecunda reQis lineis
2 per 18 pracedentem,fimilia{imili-
l ’ terdp pofita reQilinea, hocidé fiat

ter.

cum re@is lineis tertia & quarta
per eandem,primg deinde et fecun
dax, tanquam duabus rectis datis,

Pp pet




erpropofitionem 11 huius,, tertia proportionalis inueniatur , atc hocidem cfpn-
ljl'ngatlineis tertia & quarta, Et quoniam primaadfecuridam eft, ex hypothefi,ue
:erda ad lineam quartam,fecunda uerd ad aliam quandam, ex ftructura, ficut quar

ags ELEMENTORVM EVCLIDIS
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taadaliam: ex zquaratione ; & extrema uniusin alterius ordinis extremorum ra.
tione erunt:per corollatium igitur fecundum propofitionis 2o huius,patebit prioz -
pars, Sed eftojam, quod drectis quatuor datisrectilinea defcripta, fimilia fimili-
terép pofita fint:quod cum ipfz recta proportionales fint, fic retinetur. Inueniatur
per 12 huius, primz,fecundz & tertiz, tanquam tribus rectis lincis datis, quarta
proportionalis:ab hac deinde quarta , per propqﬁuonem 18 ht{xus , rgc‘rnlxneum, :
tertio reQilineo fimile {imiliter¢p pofitum, defcribatur. Et quoniam prima, fecun.
' ‘ da, tertia,& iam inu¢ra,quatuor

~ funt, ex ftructura, linex propor.

tionales , 4 prima uerc & fecun.

da, dtertiaitemn & ipfainuenta,

{imilia {imiliter& pofita rectilis

nea defcripta funt,cumipfa recit

linea eo ordine, ex priore parte
propofitionis huius, proportio.,
naliafint: rectilineum primz ad
rectilineum linez fecunde, ficut
tertiz ad inuente reQGilinederie, -

Sed quiaficetiieft, ex hypothe

fi,rectilinei tertize,adretilined

line¢ quartg:rectilineaigit quar

. tz &iam inuentz linearum,per

: \ propofi. 11 quinti , & pofterios
rem partem propofitionis nona eiufdem , inter fe zzqualia erunt. Et quia per pro-

. pofitionem 2 prazcedentem,inter fe etiam {imilia,cum fimilia fimiliterdp pofita;&¢
inter fezqualia, reCtilinea, ab inzqualibuslineis defcribinon poffint: inuenta &
quarta ofita, linex interfe xqualgs erunt, tertizigitur ad eas, ex pofteriori parte

jpropolitionis nonz quinti,una & eademratio, & illa quidem quz eft prima ad li.
neam {ecundam. Atgghaceft pars pofterior.Si quatuor igitur rect linea propor
tionales fuerint,&X c.quod demonttraffe oportuit, .
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Quodd uerd,firedtilineazequalia fuerine,& fimilia,imilis rationis late.
mn ngorum aqualiainter fefunt,fic demonfirabimus, _
int aequalia & fimilia re®ilinea,ea nimirum, qua a quarta & inuentalinea de-
feripea funt,cum haec,ex definitione fimilium figurarum,latera habeat circazqua-
fes angulos proportionalia: dico, illorum {imilis rationis laterainter fe ®qualia el
fe,id quod ab impofsibili{ic demonftrari poteft. Efto quod inzqualesinter fe {int,
quarta & inuenta (Eropterﬂlas enim id afflumptum cft) zqualium acfimilium re-
ctilineorum linézx. Et quoniam 2qualiajac{imilia funthzc rectilinea,cum quz cir
caxqualesangulos habent latera,ex definitione propertionalia fint,ficut quidem
prima maior tertia uel minor fuerit, ita ex propofitione 14 quinti,feciidalineare.
fpectu g{uartx erit,duzigitur rectz cum {int duabusrectis alijs longiores,utragg
utracg: & reCtilineii fub prioribus comprehéfum altero rectilineo maius erit, cum
tamenipfa,ex hypothelifint pofita inter fe zqualia.INon funtigitur inzquales in
ter fe,fed @quales,quarta & inuenta linez.quod demontftrafle oportuit.
' NPOTAZIZ K[, . .
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PROPOSITI1O - X XI1IL ~
K quiangula parallelogramma,inter ferationem habent eam, qua ex
lateribus componitur.

Sint duo parallelogramma zquiangula:dicd illorum inter ferationem, ex late.

. — rum fuorum,qug funt circa xquales angu
. los,rationibus compofitam efle. Coniun

4 gantur parallelogramma cum angulis fu.
is,quos habent ®qualesinter {e,angulari

. ter {ic, utunum latus unius, uel parallelo
9 3 grammiyel anguli ,unilateri, alcerius fi¢
in diretum unalinea: & erunt,ex propo-
fitione 14 primi, & reliquaduo circaillos

" anguloslaterain direCtum iuncta. defcric
barur etiam fecundum alterutrius anguli
externi,& laterum ipfius qudritatem, pa.
)= rallelogrammii terti, quas uero rationes
habent circa gqualesanguloslatera,in fjf-
demrationibus continuo ponantur.iam
3 tresrecte linez aliz, prima quide ad pla-
citum duca,fecunda uerd & tertia ex pro
ofitione 12 huius, prima adiungantur.
9 9 t quoniam quas habentlatera parallelo
grammorumintet ferationes, illas habét

fam ex firuura, hee tres reciz ductx, X rurfus, quoniam parallelogrammorum,

A
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quorumunys & {dem uertex fuerit, ex prima propofitione huius, in fuarum ba,

fium funtratione,hac ipfa pri-
ma, propofitione deinde 1 ¢
quinti, utrag bis ufurpata,, &
hzctria parallelogramma,pri -
mum {cilicet, tertium & fecun
dum,in ductarum trium linea
rum ratione erunt,unde ex xs .
quaratione {icut prima dua
ad tertiam, fic& primumpa,
rallelogrammum ad fecidum:
erit. Sed quonia primalinex
ad tertiam ratio, ex primzad

- fecundam, & fecundzx ad l{= .

neam tertiam,hoceft exdato»,
‘tum parallelogrammorum la.
terum, rationibus, compofita

eft: & parallelogrammum igitur prius ad pofterius , rationem ex laterum rationi-

bus compofitam habebit, Aequiangulaigitur parallelogramma, &czx, quodde.

monfirafle oportuit.

Poflunt huiys fecundze figurationis paral lelogramma

4

etiam fic applicari’

=

J

3

2

4'41'7-~

Aliz duz huius propofitionis geometrica figurationes.
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. PROPOSITIO XXIIIL -
- Omnis parallelogrammi,qug circa diamétrum parallelogrammia,tam
toti quam ipfainter fe fimilia funt. g

. Deftribatur parallelogrammum, cum fua diametro, linex deinderecta duz;
fefe mutuoin diametrd fecantes,quarum una quidem duobus, altera uerd reliquis
duobus parallelogrammilateribus parallelafit,ducancur, & figura parata erit:dico
ergo fam,quod partialia, per quz fcilicet totius parallelogrammi diameter tranfit,
parallelogramma, & toti, & {ibijplis inter fe,fimilia {int. Quoniam enim inutro
triangulo,duabusfcilicet totius parallelogrammi medietatibus, ductaeft linea, ter
tio in triangulo lateri parallela, cum ficreliqua duolaterain utrogg triangulo, ex
propofitione fecunda huius, per ductam parallelam proportionaliter fecta fint,
hacpropolitione bis ufurpata(funt enim duo triangula: )& parallelogrammilate.
¥a per has duas, {efe mutuo in diametro fecantes rectas-lineas , ex propofitione 11

-

SN -

quinti,proportionaliter fecta erunt. Quia autem diuifz quantitates proportioni,
les, hz compofit eti3, ex propofitione 13 quinti,propottionales funt:partialium
igitur parallelogrammorum utrungy,ex permutata ratione cum ipf{o totaliparalle
logrammo laterum proportionalium erunt. Practerea,quoniam linez, in diametro
‘parallelogrammi fefe mutuo fecantes, oppofitis fuis lineis, ex firucura parallelz
funt:triangula partialia {ingula fuis totalibus,ex fecunda parte propofitionis 2. pri
mi,toties eam, quoties opus fuerit, repetendo, 2quiangula, atq ftatim etii totale
parallelogrammum utrigs partiali parallelogrammo 2quiangulum erit:proportio
nalium deinde laterum, ex 4 huius,eorum quz circa equales angulos.Et quiapro
portionalium laterum:{imile igitur utruncg ipfi toti per definitionem, quod eft no
tandum.Sed quoniam,qu¢ eidem reGtilineo fimilia,illa & inter fe {imilia effe, pro-
pofitio 2s huius teftatur,& hacipfa partialia parallelogramma,eadem ratione, in.
ter fe fimilia erunt, quod & ipfum notandum. Conftatautem fic tota propofitio.
Omnis igitur parallelogrammi,, quz circa diametrum parallelogramma, tam totd
quam ipfainter fe {imilia funt,quod demonftrafle oportuit.

» . FPOTAZ)IE K& |
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PROPOSITIO XXV, :
Dato rectilineo, fimile, & alij dato 2quale, idem conflituere.

" Duobusretilineis datis,propofitum eft,tertium, (ﬂ?d uni quidem ex datis {i

* mile,alteri yerd re@ilineo xqualefic,defcribere. Rect eolx;mn utrocpmfuam:lx:
- P 3 guia
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0,2 s fllius re@ilinei , cui debet fieri tertium fimile , tanwam
gulaflato adunomlzes adrectamlineam datam,pg
propofitionem 44 primi,in
- dato alterius rectilinei uno
angulo, tot parallelogram,
.ma, in quot triangulaidem
prius rectilineum folutum

Hu'c /xjuale

eft, unicuigp fcilicet triangu.

lo unum 2quale,ordine pre

tendantur,et erit totum com

3 polit@ toti priori rectilineo

Vel contra,inueniatur,&c. xquale. Eodem modo ad

tnum huius totius compofitirectilineilatus,quod fcilicet Iateri, in reQilineo fum

] |

pto,minimé eft oppofitum,per eandem 44 propofitionem, tot parallelogramma,
in quot triangula alterum retilineum diuifum eft, unicuiq {cilicet un@ 2quale,in
riorirectilineo angulo,pratédantur. Eritaiit{icillud huius totius parallelogrimi
atus,atq prioris parallelogrimi defcripti,quod fcilicet inrectilineo fumptii eft, ex
Prop. 14 primi adamuflim unalinea. Media igitur proportionali,inter dictalaters,
perprop. 13 huius,inuenta,ab ea tandem re&l:'lmet’iéq;_xo% fic pno&n rec‘h’h’r;eo ﬁmﬁnl:
{imiliter& poli er propofitionem g huius defaribatur: & propofitioni
o rerp pOLIIm,PEIPIOP tisfactum erit,quod fic demonﬁl:awr.cnxo‘
niam tres funt linex proportionales, duo.
rum nimirum parallelogrammorum, quz
duobus retilineis , utrung utrigy, zqualia
funt,duo latera, & media inter ea lineapro-
portionalis inuenta, cum ab harum prima,
atqp etiam fecunda, fimilia,{imdliterp pofita
regﬂinea defcripta fint:prima ad lineam tet
tiam erit, ex corollario propofitionis wicefi.
- / Lis & pofteriori mz fecundo, ut quoda prima, ad id quod 4
) zqualis, fecunda fimiliter defcriptum eft re@ilined,
/ . \Etrurfus, quoniam parallelogramma, quz
R ' fub eodem uertice funt pofita, ex prima
. el huius, in fuarum bafium funeratione:quam
radonem iginr habet reGilineum primym,ad id quod ex propofitione 13 fam de-
fariptum

/ Figura priorifim{

————
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feriptum eft, fllam éandem habetetiam, expropofitione uhdecima quinti ( due
‘enim rationes unifunt ezdem)parallelogrammum, priorirecilineo zquale, ad id

quod pofteriorirectilineo xquale eft,parallelogrammum, atq ex permutata ra.

: tione deinde,per propofitionem 16 quin
ti, reCtilineum ad parallelogrammum'ue
rectilineum ad parallelogrammum. Sed
?ul'a rectilineum in priori collatione, eft -

uo parallelogrammo , ex ftru@ura z.
quale: & in pofteriorific, propterratio.
num fimilitudinem, rectilineum fuo pa.

S

T ' : o 768
| 8 - Figurapofteriorif{imilis
- o & priori zqualis. '
rallelogrammo =zquale erit. quare &
rectilineo alteri, huic parallelogrammo

‘ — — zquali,idem rectilineum gquale erit. Ef§.
autem & priori{imile. Duobus igitur reGtilineis deferiptis,tertiiiam, uni quidem -

Limile, alteri uerS gquale, idem rectilineum deferiptum eft. quod feciffe oportuit.
MPOTAZIZ ks, ‘
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. PROPOSITIO  XXVL -
+ ! 3 { 1 '
- Sia parallelogrammo parallelogrammum auferatur , & fimile toti &

fimiliter pofitum, communem angulum habens ei: circacandem diame-
srumeft toti. | o |

* Defcribatur parallelogrammum,ab eo deinde aliud, {ibi {imile fimiliter & pofi-
tum, communem etiam cum totali angulum habens, parallelogrammum aufera.
" , _ tur:dico,ablatumcirca total{gsﬁ paralg&
, ogrammi diametrum contiitere. Su
Ablacm: ' mit haxcpropofitio fuam demonfira.
' é ' tionem ab abfurdo illo, Partem fuo
8 toti,uel contrd, Toci fux parti xqua-
lem effe, hoc modo. Ducaturablatd
parallelogrammi diameter, ab angu-

2 1o, quem cum totali communemha.
' bent indipfendo, Quodfihzc, ulte.
: EADRE rius continuata, diameter etiam pa-
rallelogrammi totalis furerit:uerum eft quod dicit propofitio.Si uero non, ducatur
ab eodem communiangulo, fi poffibilefitlinearectaalia, qu it totalis parallelo-
grammi diameter:puncto deinde interfectionis,huius diamei & lateris parallelo
grammiablati.linea,qua per ablatym parallelogrammum tranfeat, & infuper cll)uo
¢ ' us
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bus totalis parallelogrammilateribus,parallela fit,per propofitionem 31 primi,ex.
- citetur. Et quoniam parallelogram.
‘.. morum utrungg,ablatum quidem,ex
‘e hypothefi,quod uerc iam formatum
. e& ex propofitione 2 4 huius, totali
parallelogrammo {imile eft: utriufg
. igitur circa zquales angulos latera,
. ex definitionis fimilium figurarum
. conuerfione bis ufurpata,atq propo
z «.| * fitione t1 quinti inter fe proporuo.
. 1 naliaetunt. Quiaautéuna & eadem
 linea,illafcilicet quze utrifp eft latus commune, ad duoreliqua horum parallelo.
grammorum latera,uel contra (prout quidemin demoftratione proceflum fuerit)
hac duo ad commune illud latus,unam & eandemrationem habent:hac duoreli-
qua latera,ex priore uel pofteriore parte propoﬁu’om’s nonz quinti,inter fe zqua,
- la eriit,Jongius breuiori,uel contré,quod eftimpoflibile. Propter illud al‘afurdutn
igitur hzec duo parallelogramma, ablatum fcilicet & total‘c, !1'15 propofitionis hy.
pothefibus.circa eandem diametrum confiftere necefle erit. Sia parallelogrammo

igitur parallelogrammum auferatur,&c.quod demontftrafle oportuit.

. NPOTASIZ KZ.
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PROPOSITIO XX VI,

Omnium , circa candem rectam lineam proieciorum parallelogram.
morum,eorum qua fpecie deficiunt parallelogrammis, imilibus, imili
ter( pofitis ei, quod a dimidialinea defcribitur: fideficientia conferan
tur, erit quod ad dimidium proiectum eft,& fimile fumpto ex:ftit, om.
nium maximum, =

LY
L
»
.

&
)
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a
[ ]
o
.
o
[d o]

Senfus propofitionis eft. SieidemreQalinea applicenturaliquot parallelo.
gramma, unum quidem ad ipfius reiz medietatem, alia deinde ad ipfam retam
utcuncp.qu tamen fingula,, ad completionem re¢ta, deficiant in parallelogram.
mis.fpecie fimilibus & {imiliter pofitis,ei quod ab alteramedietate defcriptum eff:
quod tum medietati applicati parallelogrammum omnium maximum {it. Re@a
igitur linca dara, ea primit
bifariam fecanda, arggab
una efus medietate, paral.

| lelogrammum utcunque
é defcribendum eft. Abal.
3 tera deinde recie medie-
tate parallelogrammum
8 4 4 unum, duo uerg uel plura
o 3 _ , Fanllelogramma alia . &
uarns, ad placitum fumptis, diuife linez partibus, quafintmedietateipfius recig
uellongiores uel breuiores defcribantur. efto tamé quod fingule in parallelogram
wmis e1,quod primg ab una medictace diuifi defcriptum cﬁ,i%mihbus,deﬁcian e Di

- €oigitur,
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coigitur, quod tum,{i deficientia conferantur,id quod d media defcriptum eft pa-
rallclogrammum,omnium maximum {it. Cum enimilla,in quibus ad re@am po-
fita parallelogramma deficiunt, {imilia interfe, alterum item alterius fit ablatum,
unum deinde angulum commuthem habeant:circa eandem diametrii haec,ex pree-
cedenti propofitione 26, confiftunt.qua igitur duta,figuraitem defcripta,ut {cili.
cet MamAngounte appareant, demonfiratioficfuccedet. Quoniam fupplementa
omnis parallelogrammi inter {e aqualia funt, zqualia infuper uel aliquod commu
ne zqualibus additum , zqualia proueniunt. Etrurfus, quohfaih quze fub eodem
vertice funt parallelogramma,fi 2quales bafes habuerint,2qualia inter fefunt,eo

L\ L

ordine procedendo, cum duo uni zqualia fint, 2qualium uno pro altero fumpto;
unum fupplementum tandem cum altero fimili, partialief, quod ad medietatem
fectz ponitur, parallelogrammo, zquale erit Illis igitur qualibus altero fupple-
mento adiecta:ipfe gnomon, quifcilicet, propter zqualitatem parallelogrammo
rum,pars eft eius,quod dmedietate altera defCriptum eft, parallelogrammi, alteri
parallelogrammo zquale erit:totum igitur eo maius; Omnium igjtur circa ean
dem diametrum, &¢,quod demonttraffe oportuit.

ALITER,

Sitrurfus d rette linez medietate defcriptum parallelogrammum, inmedietate
altera deficiens,ab ipfareta uerd parallelogrammum aliud, quod deficiat in paral
Felogrammo {imili ef,in quo d medietate defcriptum defecerat, efto autem quodil
lud alterum fit priori defcripto parallelogrammo altius: dico ergo adhuc, id quod
d medietaterecix defcriptum eft parallelogrammum, maius c%fe', &c. Quoniam
enimlla,in quibusad retamlineam pofita parallelogramma deficiunt, utin fupe

‘ riori figuratione fefehabent,
du&adiametro,aliaetiamre
(ta linea propter fupplemen
ta accedente, demonfiratio
fic fuccedet. Parallelogram-

: : : : ma, quorum unum eft paral

R : ' lelogrami fpacij {upplemen.
' tum,habés proJaterelineam

| medietatire@a zqualem, al
) 3 8 _\J terumuerd quod huic conti.

: 16 , nuatum eft,cum :rigl.mfl:‘es ba-

' ' ¢ eti g . ex 36 primi, inter fe xqualia, Erquia
fg’sgabéant,aquc etiam altafint; eruntilla, ex 36 primi, 3q q pi o
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etiam parallelogrammorum fupplementa omnis parallelogtammifpacij, interfe
xqualia funt,cum duo uni zqualia,illa & inter fe zqualia efle, ex quadam commu
ninoticiareceptum {it,ab horum ¢qualium uno parallelogrammum, per quod dia
meter tranfit,ablatum : id quod relinquitur, alteri 2qualit inzquale erit. Quod{i
tandem his inzqualibusid,quod alterum eorum ad complendum parallelogram.
mum,a medietate diuifze defcriptum,defiderat,ex 2quo adiectum fuerit,cum quz
fic proueniant,ex communi quada noticiainter feinaqualia {int, maius autem eo.
rum,id quod a medietate defcriptum eft, parallelogrammum,minus uero alterum
drectadata, &c. defcriptum,concluditur propofitum. Omnium igitur circa ean-
dem rectam lineam proiectorum parallelogrammorum , eorum quz fpecie defi.
ciunt,&c.quod demontftrafle oportuit.

Figura huius propofitionis geometrica alia.

1y N

'
I3
4
55 |

_Mediet, n 1| 4 3 4

Tota
14

Habet hac figura quatuor rectilinea,unum quidem ad medietatem duci pro
ieCtum,tria deindealia,ut oportuit,adaliquam dacax partem. Et quiafingulaadto
tius daterectae completione inaliquo rectilineo deficiunt toti {imili : dico igitur,
quod ad medietaté comparatum eft reGtilineum,unoquodp ex reliquis maius effe.
1d quod practer geometricam rationem uel in numeris patet,atque ob id etiamhze
figura pofitaeft. ‘ .

FPOTAZIIE KR,
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PROPOSITIO XXVIII,

Ad datam rectam lineam, dato retilineo xrquale paraﬂdogramo
mum comparare deficiens fpecie parallelogrammo , quod imile exiftat
rectilineo dato. :

CAVTIO. .

Oportet autem datum reilineum, cui xquale comparandum ef,

non
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non maius effe eo, quod ad dimidiam comparatut fimikbus uidelicet exi
ftentibus, deficientibus fpecie, inter fe, eo nimirum , quod ad dimidiam
comparatur,ei quod fimile fpecie deficit,exiftente fimili,

- = ems e &3 ew

Quoniam enim,ut habet propofitio praecedens 17, i qua parallelogrammaad
retam quandamlineam comparata fuerint, qua {ingula ad completionemre ¢tz
line dcqﬁ'.cium {pecieparallelogrammis, {imilibus {imliterd pofitis ei, quod a di.
i midia defcribitur, cum quod ad medietatemrecia comparatur, ex propofitione

recedenti z; omnium maximum {it: hinc ergofactum eft, quod huic 2 propo.

ﬁn’om’ hac cautio ranquam obfetuatu digna adie‘&a fit. Nunc igitur quantum ad

' propofitionem. Requirithzcpropofitio primo rectam lineam, deindeuers duo
Redtilineadata rectilinea: proponitautem,quomo

zquale fimile doad datam rectam comparadum

fit parallelogrammum, uni re&ili-

neo zquale, quod minime maius

exiftat ad medietatem re@z com.

pararo, fimilibus exiftentibus fum-

tis, ficutad completionemreG,

pecie parallelogrammo deficiat, al

teri rectilineo exiftente{imili. Re@aigiturlineaacre@ilineis
: datis , ipfa recta primom bifariam fecetur , ab alterutradeinde
» reCt® medietate rectilineo, quod alteri ex dato fimile exiftat,

5 per propofitionem 18 huius defcripto,a quoid deficierad com
_pletionem recta,etiam cOpleatur: & erit ille defectus alteri reGiilineo. df 4 decoudy,

: aut zquale,aut eo maius. Si
‘ _ i  =quale, factum critpropo.
A 4  fitum:paraliclogrammum
nimirum adrectam datam,
o o unirectilineo dato zquale,
12

deficiens fpecie parallelo-
grammo,quodalteri dato recilineo fimile eft,comparatum. Quod i defecius ille
alterore@ilineo maior fuerit: & quod arectz medictate,per propoﬁtxpncm 15 de
Re&ilinea data - feriptum eft rectilineum, pro-
zquale fimile pter 2qualitatem, eodem alte.
' rorectilineo maius erit. In quo
igitur excedit, tali exceflui pa.
rallelogrammum, quod etiam
utipfum totum alteri dato fimi
lefic,per propofitionem 25 hu-
ius defcribatur, & eritillud c&
/‘7 - reclilineo dato uno, iam toti
e parallelogrammo =quale: toti
Exceflus,&c. etiam per fe, ex propofitione
21 huius, fimile : laterum igi. .
tur,qua habet circa 2quales angulos,proportionalium. Et quonia huic toti, quod
{cilicet dato unirectilineo fimile,ad medietatem etiam recta pofitum eft, alterire.
Ctilineo cum fam defcripto parallelogrammo zquale eft : erit contra, hoc totum
.parallelogrammii iam defcripto folo maius : quare 8Cillius,quam huius,lateralon
giora Inlongioribusigitur breuioribus zqualibus fignatis, compleatur parallelo-
grammum: erit& illud ei, quod per propofitionem 2 5 defcriptum eft, parallelo-
grammo xquale: ipfi infuper toti ex propofitione 21 huius, fimile: circa eandem
i Qq igitur
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igitur diametrum hac;partiale nimirum & torale parallelogrammum ex 16 fiuius
, > : confiftunt. Ducatur ergo dia-

i meter,& defcribatur figura. Bt

_ 4 quoniamtotum hoc parallele.
, . . grammum rectilineo uni,& ex

| / s/ o ./ ceflui 2quali defcripto paralle,

logrammo,eft zquale,affignatum uer in eo parallelogrammum, exceflisi gquale, -
. cum ex communi quadam noticia,{i ab zqualibus xqualiafubtrahantur: & ea que
relinquuntur xqualia {int:fubtratione igitur facta,gnomon , qui exuna partere.
linquitur,rectilinco cuidam,ex altera parterclicio,xequalis erit. Sed quia ipfi gno.
, moni,utex primo libro facile colligitur,aquale cft ad reCtam comparatum paralle
logrammum:quare ex communi quadam noticia,eidem relicto rectilineo hocpa-
rallclogrammum aquale erit, deficitq; fpecie parallelogrammo, ad complendum
totum, co quod cft alterirectilineo dato fimile. Ad datam igiturreciam lineam, da
torcclilineo, X c.quod fieri oportuit. :
L fpPoTazIZ ~ ke. | '
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PROPOSITIO X X1 X,
Ad datam reétam lineam dato reétilineo aquale parallelogrammuin
comparare,excedens {pecie parallelogrammo,fimilidato.

Echacpropofitio, ut pracedens 23 duo rectilinea, & rectam lineam datamre,
quirit. Proponitautem, quomodo ad datam reciam comparandum fit parallelé.
grammum , quod quidem ipfum effet unirectilineo xqualc:exceflus ueroipfius,
- quieftultrarectam lineam,alteri fpecie fimilis-R e Qaigiturlinea ac rectilineis da.

Re®ilinea data tis, ipfa recta primum , ucin prace.
sequale fimile dente, bifariamfecetur: ab alterutra
— . deinde re@x medietate parallelo-

/ / rammo, uni ex dato reCtilineo fimi

—Hure, i,per propofitionem 18 huius,defcri

/ / pto, aliud deinde , quod & ipfum
' fumprore@ilineo fimile fit,iamuerd

+ defcripto cumrectilineo datoaltero

zquale exiftat,per propofitionem 25 huius defcribatur:hecigi
tur,quod fcilicetiam defcriptum eft, & prius pofitum,cum uni
fintre@ilineo fimilia, ex ftruura, inter fe etiam, per Pprop. 1,
fimilia erunt,ac(imilis rationis latera circa zquales angulosha
bebunt. Et quoniam unum altero parallelogrimo, ut tcotomfu
garte,maius eft:& lateraillius quim buius parallelogrammilatera longiora erunt.
reuforibusigitur ad fuarum longioriim quantitaté continuatis,parallelogrime
etid deinde cOpleto:quod fic defcribitur, ei,cuius longiora funt laters,mquileatgy

N
VAN

etiam fimileerit: quare & altesi defcripto, cuius nimirum latera contingata firit)
. ' | o a

-
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ex 21 hirius fimile : circa eandem igitur haec duo parallelogramma diametrum, ex
propofitione 26, copfiftunt. Ducatur igitur diameter,& defcribatur figura. Et quo
niam totum hoc parallelogrammi fpacium, fuo gnomoni & alteri parallelogram-
mo ad medietatem recte comparato,ut fuis partibus, eft 2quale, xquale etiam ex
communi quadamnoticia, huicalteri parallelogrammo 8 unireilineo , ablato
deillis communi: & reliquus gnomon,ex una parte, re¢tilineo zqualis erit. Cum
igitur fupplementa omnis parallelogramifpacij,ex propo. 43primi. cumép etiam
parallelogramma,fuper zqualibus bafibus in eiftfem item parallelis conftituca, ex
36 eiufdem, inter fequalia fint: huius memor, 2quali pro aquali, hoc eft,loco
gnomonis ipfo rectilineo,{umpto,res tandem concludetur. Ad datd igiturretam .
lineam dato re®ilineo,&c.quod fecifle oportuit.

: MPOTAZIE A .
Tl 706Gy sodéinp wempaougle, dxpopnel uiooy M}op TLEIP,
: PROPOSITIO X X X,

Datam rectam lineam terminatam, per extremam ac mediam ra’
tionem fecare.

Proponit hzcpropofitio idem quod in fecundo propofitio decima, fub aljs ta
men uerbis. Sitigiturrectalinea terminata data , atcp propofitum,, eam per extre-
mam & mediam rationem fecare, Defcribatur igitur, per propofitionem 46 primi,
4 re@a dara quadratum,ad lineam deinde,rectz datae a®¢ &pfas infiftentem,alter.

, utram,parallelogrammum, quod ipf{i quidem qua
drato xquale: ultra uero quadratumdeeo proie-
&um,eidem quadrato etiam fimile fit, per propofi
tionem 29 comparetur, Et quia per huius paralle.
_ logrammi alterum latus, quod {cilicet per quadra.
Daa |redta ¢~ tumtranfitre@ta data,utiuflium,divifa eft:propofi
— — tioniigitur fatisfatum erit: demonttratio deinde
Logior |brevior |  pocmodocolligenda.Quoniam enim drectadata

portio defariptii, quadratum eft exftructura: quadracum
igitur eft & id, propter {imilitudinem, quod ultra

1 quadratum de parallelogrammo porrigitur. Et
{- rurfus,quoniam parallelogrammum, ad latusre-
&z datx conterminale, per propofitionem 29 ap-
plicatum,zquale eft,ex ftructura,recta datz qua.
drato : igitur eo quod hac duo zqualiacommune
§ _ ~  habent,deijs ablato,& que relinquuntur,per com

Portio lon, J so — 4.. munem quandamnoticiam,inter fe gqualia erunt,

breuior. 12— J s Sed quiafunt etiam zquiangula: latera igitur ec.

- ~~°, wumdrcazqualesangulos,ex priorepartepropo
fitionis 14 huius,recipfoce proportionalia erunt, Quare, cum quadratorum latera
ex definitione,, inter fe zqualia fint, parallelogramma infuperlatera oppofita, ex
propofitione 34 primi, aqualia intet fehabeant: ex definitionelinex, extrema &
media ratione diuifze,iam infertur propofitum, quod fcilicetreta data,extrema &
mediaratione divifafit, quod fieri oportuit. ' '

‘ - Exemolim in numeris.
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PROPOSITIO XXXI.

InreGangulis triangulis:quae, ab rectum angulum fubtendente, lates
re {pecics delcripeafuerit, eaacqualis eft eis , quee fimiles imiliterg pofi
tx a lateribus retum angulum continentibus defcribuntur,

Efthzcpropofitioaliquanto generalior,& latius fe extendit quim quzcftin
primo quadragefimafeptima,cum hac de quadratis tantdm, illauerc de omnisge
neris rectarum linearum figuris , modo f{imilis delineationis fuerine, intelligatur.
Sitigitur triangulum re@angulum , ab illius etiam unoquoquelatere reGtilincum
defcriptum, primum quidem a latere uno,utluber, a reliquis deinde reliqua, quem
admodum docet propofitio 13: dico ergo, rectilineum lateris quod fubtendit an
gulum reGum,reliquis duorumlaterumrectilineis quales effe. Ducatur abangu
Jo triangulireCo,per propofitionem 12 primi,adbafim perpendicularis. Etquo-
niam partialia defcripta triangula, per propofitionem g huius, & toti, & ipfainter
fefimilia funt: 2quiangula igitur hac, & latera circa xquales angulos proportio-
nalia habcbunt.{cilicet,{icut e habet fubtendens recti totalis trianguli,ad utrun
circa rectum angulum latus,fic & in utrogg partiali triangulo,re¢to angulo fubten
fa,ad utruncp alterum.Sed quoniam tribus re¢tis lineis proportionalibus exiften.
tibus,cum, per corollaritm fecundum propdfitionis 26 huius,ptima itad tertiam,

e ' ot
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utquze 4 primaad flam que d fecunda, fimilis imiliterd pofita fpecies deferibicur,
ratio , eodem corollario bisufurpato, conuerfa infuperratione &illa bis fumpta,
cum{ex quantitates appareant, quarum prima quidem adfecundam eft ut tertia

ad quartam,quintauerd ad eandem fecundam utfextaad quartam,atpita, per pro
pofitionem 24 quinti,prima cum quinta ad fecundam, {icut tertia ciifextaad quan
titatem quartam : ficut prima cum quinta fecundz, fta & tertia cum fexta quarta
quantitati 2qualis {i¢, hinc propofitioni fatisfactt erit. In triangulis igiturreGan.
gulis,qua abreGum angulum fubtendente laterefpecies defcripta fuerit,ea zqua
lis eft eis, qua fimiles {imiliter& pofitz d lateribus reGum angulum continentibys
defcribuntur, quod demonftraile oportyits :

| ALITER, -

Figura,a re@angulitriangulilateribus defcripta, funt,ex hypothefi, inter fefis
. miles:& quoniam fimiles figurae,ex corollario propofitionis ao huiusfecundo, in
duplicataratione funtfimilis rationis laterum, habet ueré & quadratumad qua.
dratum {aorum laterum duplicatam rationem : & reQilineiigicur ad rectilineum,
ex propofitione 11 quinti,ut quadrati ad quadratum ratio erit, Hecficomnfabis
ufurpata,cum etiam iam fex quantitates, quales propofitfo 24 quinti requirit; ap»
pareant,per eandem & propofitionem quadragefimam feptimam primi; de trian,

gulisreCtangulis expofitam,infertur mxdcm1.'»ropoﬁtum.Q
: ) a

a Alia
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PROPOSITIO xxXXIL .
Siduo triangula, duo latera duobus lateribus proportionalia haben-
tia,fecundum unum angulum compofita fuerint,fic ut proportionaliail. -
forum atera parallelafint: tum reliqua illorum triangulorum latera in
retam lineamerunt. - : ' |

Sint duo triangula qualia hac propofitio requirit, quorum unius duo latera il
lam,quam duo alterius trianguli latera rationem conftituant. Hec autem applicen
tur fecundum unum eorum angulum {ic,utlatera rationis in uno,duobus lateribus
rationis in triangulo altero {int parallela:dico,quod tertium unius,& tertium latus
triangulialterius, adamuffim unam lineam contftituant. Quoniam enimlatera ra.
tionisin uno,lateribus rationis in triangulo altero,ex hypothefi,funtlinez paralle
kx,cumin eas etiam cadatrecta quadamlineaalia, unum feilicet ex parallelisia.

- tus: ai iaMaf)evias, ex prima parte
ropofitionis zp primi,inter fezqua
es erunt. Eadem igitur partebis ufur
pata: & anguli qui in utroq triangu.
lo inter proportionalia latera conti
nentur, ex commun{ quadam noti-

cia, interfeaequales erunt: atqp dein. -
detriangulaipfa, expriore parte pro

pofitionis 6 huius 2quiangula, tan.,
dem duo anguli ad tertium unius,
duobusangulis ad tertium latus tri-
angulialterius,xzquales erunt. Duo.
busigitur zqualibus his,utri hi fuerint,angulis,anguli coalterni, qui & ipg,utiam
emons.
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demonftratum eft, inter fewequales funt, additi: 8 duo dudbus, duoinquaman.
. guliinuno triangulo,duobus extraillud g¢quales erunt. Addito infuper his xqua~
libus angulo quodam communi,tertio fcilicet huius trianguli angulo: tres in trian
gulo angulitribusalijs zquales erunt.Sed cum omnis trianguli tres anguli interio
wes; ex corollario propolitionis 32 primi,duobus rectis ¢qualesfint: & alij tres duo
bus rectis angulis 2quales erunt. Quoniam autem ad aliquam rectam lineam quee
eft,unum ex parallelis latus,atq ad efus puntum,quod eft commmunis triangu.
{orum copula,duz rectzlinez, tertia nimirum duorum triangulorum latera, non
ad ealdem partes ductz, deinceps {ehabentes angulos duobus reciis zquales fa-
- ciunt:in diretumigitur,ex propofitione 14 primi, haec duo tertialateraunalinea
enmt.Siduoigicurtriangula, duolatera duobus lateribus proportionalia haben.
tia, &c. quod demonfirafle oportuit, |
rPOoTAZIZ AR o
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s PROPOSITIO XX X1, - o ,
In2qualibus circulis, angulis eandem habent rationem ipfs circumfe
rentfjs fuper quibus conftituuntur, illi fiue ad centrum fiue ad circumfe-
rentias conftitutifunt:Infuper uerd & fe&ores, ad céntra conficuti,

-+ Habet hacpropofitio partes duas,requirit circulos zquales,& dici: Siina2qua
Yibus circulis anguli pofiti fuerint, illos eandem quam ipfz circumferentiz d qui.
bus deducuntur rationem habere, fiuead centrailli, feuad circumferentias pofitd

-fuerint. Infuper quod etiam fectores ad centra, illam, quam uel anguli uel circum-
ferentiz,rationem habeant, Defcribantur igitur 2quales circuli, duo uel plures, in
js etiam anguli ponantur, ad centrafiue ad circumferentias deducti: dico, quam
fpfe circumferentiz, illam eandem & angulos, ad centra {iue ad circumferentias
deductos,rationé habere:dico infuper,& fectores, quiad centra pofitifunt, illam
eandem,quam uel circumferentiz uel anguli , habere rationem. Signenturin uno
circulo ordine quotcunque circumferentiz, ef quz fubtendit angulum in circulo
conftitutum,zquales: & hoc quidem,ex propofitione 2siertij,officio circini,eofe
cundum quantitatem rect quam eadem circumferentia,fi fubtendi debeat,requi
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curhferentiz,ex propolitione 27 tertij,in aqualibus circulis, 2 quales angulos fub-
tendunt: & ipfiangulificinterfe xquales erunt, Sicutigiturin unoquog circulo,
circumferentiarum aggregatum ad unam,illamfcilicet, quain eo'dsm arculoan-
gulum fubtendit,eft multiplex: fic & angulorum aggregatum ad lld eundeman.
guli multiplex erit. Quare i circumferentiarum aggregatum in uno,equale fuerit
aggregato circumfer&tiarumin alio circulo,uel maius uel minus eo: & angulorum
aggregata eodemmodo fefe habebunt. Suntautem iam quatucr quantitates,duo
fciiicecanguliad centrapofitihorum deinde angulorum circumferentiz fubtenfe,
quarum cum prima & tertiz aflignata multiplices 2qualiter fe habeant, inadden
do,minuendo & xqualitate, refpectumultiplicium, qua 19("3 fecundx & quanz
-affignate funt:erunt illz quantirates,ex definitione 5 quint,in eadem ratione, pri
ma [cilicet ad fecundam,ur tertia ad quartam, circumferentiarum nempe, ut angu.
lorum ad centra pofitorum,ratio. Quoniam autem ad centra deduCtorum angulo
rumratio,ea eft ex 20 tertij,& propofitione 15 quinti, quz eft angulorum quiad
circumferentias dedu&ifunt, cum dux rationes eidem ezdem, ipfe ex 11 quined
inter fc exdem fint: prior propofitionis parsiam manifefta erit. Pofterior nunc,
quod & fectorum ad centra,ut circumferentiarum ficratio, fic demontfirari poteft.
Maneat prior difpofitio,linearum deinde ipfowsm fectorum extremitates, quas ha
bent, uterepin fua circumferentia,lineisrectis coniungantur, Hocidem fiatexal.
tera parte cum feGtoribus proximis, & fignentur in quatuoriftis circumferentijs
uel arcubus,quatuor punctautcungg.atcg ab fjs ad corum arcuum fines rectz lineg
ducantur. Et quoniam quz ex centro circuli ad circumferentiam ufp egrediuntur
rectzlinez, ex definitione circuli, interfe funtaquales, cum ficin utrog circulo
duo triangula appareant, quorum duolatera unius,duobus lateribus in triangulo

altero funt zqualia,angulus etiam interilla;angulo, utiam oftenfum eft, xqualiss-

& tertium latus tertio lateri: totum deinde triangulum toti riangulo, ex propofi.

——

tione 4 primi,aquale erit. Etquia tertia horum triangulorum latera inter fe 2quas

lia funt, zquales uero rectilinezin 2qualibus circulis, ex propofitione 23 tertf,.

quales circumferentias auferunt,maiorem maiori,& minorem minori,fiin utroge
circulo,utriufqp etiam reCta line arcus d toto circulo fubtrahatur: quarelinquure
tur circumferentiz,per hanceandem propofitionem,inter fe xquales erunt: quare
& anguli,qui fuper illas circumferentias deducuntur,ex propofitione 27 teruj,in-
ter fe zquales. Setionesigitur,ex definitione,{imiles:atque deinde etiam,cum fu.
per xqualibus rectis conftituta {int,ex 24 tertij,inter fe 2quales. Eft autem & trian
gulum triangulo quale:totusigitur fecior totdfe@orizqualis, atg ideo & fecio-
resinutrogp circulo tandefm omnes,inter fe zquales erunt. Quotuplexigitureft in
utrog circulo circumferentiarum aggregatum ad unam,, illam feilicet, qua "c'l €o-
, _ em
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dem circulo fectorem fubtendit,tam multiplex eft etiaam fectorum aggregatumaad
illum eundem feCtorem. Ergoficutfehabet primaexillis quatuor,ad tertiam, in
addendo,minuendo, uel xqualitate:ita & fecida erit, relp eCtu quantiratisquarte,
Suntautemiam quatuor quantitates, duo {cilicet feGtores ad centra pofiti , horum
deinde feGtorum circumferentiz fubtenf{z , quibus cum prima & tertiz , fecundae
item & quartz zque fincaflignate multiplices,erunt ill quantitates , ut fuprd, in
eadem ratione: prima {cilicet ad fecundam, uttertia ad quartam: hoceft, Secto.
rum ut circumferentiarum,uel propter fimilitudinem,ut angulorum ratid. In circu
lis igitur zqualibus,eadem ratio angulorum eft,que circumferentiarum fup er qui
bus conftituuntur, fiue ad centra fiuead circumferentias conftituti fint. Itidemdp
cctores, quiad centra confiftunt.quod demontfirafle oportuit.

NOPIEM A.
Kadi daop,5m3 s & Bpusive 7€5s  Buaiar, oo sy ywvin n€bs i ywving,
' COROLLARIV M.
Et manifeftum eft,quod ficut feGtor ad feCtorem:ita &
angulusadangulum,

FINIS LIBRI SEXTIL

IOU4NNES SCHEVBELIPS
: candido Lecfori 8.

Habes ita,candide Lector, fexlibros geometriz Euclidis priores, ex
traditione noftra, una cumregulis Algebrze, Quod fi forteinaliquibus -
locis hallucinati fumus ( id quod in hochaltenusinufitato ac lubrico de.
monftrationis genere facile accidere potuit)quia tamen paflim multain-
uenientur , quibus obleQare fefe ftudiofus harum rerum poterit, fapfus
in hac renoftriapud e facile,ut {pero,uéniam merebuntur.Quod ficans

dorem & iudicium noniniquum his adhibitum animaduertero,
pofteriores etiam nouem libros pari ftudio illu.
ftrare conabor,tecum commu-
" nicare fideliter,

BASILEAE, PER IOANNEM
HeruagiymyAnno falutisbumane M. D, L,
- MenfeSeptembrt.






