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NOBILIBVS> ERVDITIONE AC VIRTVTE
VIRIS ORNATISSIMIS, FVGGERIS, ANTONIO NATV SE.
niotd,acfratris fui P. M. Reimundi filijs, Ioannilacobo, Georgio, Chriftophoro,
Vdalrico , 8 Reimundo , fratribus , Kirchperge & Vueiffenhorni
dotinis,Mcecenatibus fuis perpetud colendiffimis,
IOANNES SCHEVBELIVS §.

v M inter liberalia ftudia, qua aliberis & inge.
nuis hominibus difci debent, Geometria etiam
numerari meruerit, Euclidis uerd, gafspanxdp
éry,o'v@' ol xoevaiz, geometriain omnibus fe
re publicis {cholis proponi cofueuerit, quoillam
laudatiflimam confuctudinem meoetiam conatu
ll iyuarem , cam omnes ipfius libros uno tempore
tradere,propter multaimpedimenta, difficile fit,
priores {ex,tanquam potiores,und cum Algebra regulis,ad hos funimé
neceflarijs,demonfirandos & declarandosfufcepimus, At quoniam hic
nofter tradendi modus ab aliorum traditionibus nonnihil uariat, huius
diuerficatis cauflam,poft expofitam & nobis geometrig origing & ufum,
declarabimus.. Cum Nilus Agyptifluuius,utauthor eft Strabo , lon.
gelatecp augefc@s, fediffunderer, atq fua exundatione deinde agrorum
limites inilla uiciniaita turbaret,ut decrefcente,& in fuum fe alueum re.
colligenteaqua,limites & termini diluuio confufifubnrouerentur prio-
ribus finibus,quibus defignandis fignificandisg erant conftituti,euenie
batfané ut nullus fui fundi, neclocum nec quantitatem certd aflignare
pofler, Quamobremne contentionesinter uicinos orirentur,fed potius
utuera &iufta diftributione fuum quilqgfundum integrumreciperet,
ab Agyptijs, propter fummam neceflitatem & commoditatem, quam
experiebantur metiendis agris, Geometria inuenta eft: quemadmo.
dum Phaenices,propter negociationem , Numerorum fcientiam primi
reperiffedicuntur.Hanc ab Agyptijsacceptam Graeci poftea omni ftus
dio & diligentia excoluerunt. Non ideo tantim , uthacin zdificando
autreliquis artibus mechanicis,magno fuo comodo uterentur:fed mul-
£0 magis,ut liberos fuos ad philofophiam , omnes& uita partes praepa-
- yarent,ad quas res menfurarum cognitio non leuiter conduceret. Narit
primim quid qua{o,inullaparge philofophiz fine demonftrandi fcien
tiarecté cognolci poteft, aut percipi¢ Atdemonftrationum do&rinze,
incredibile eft,quantum lucis afferant exempla geometrica,qug finecon
trouerfiafunt omnium maxim¢ & ad docendum, & ad intelligendum
illuftria & expedita.ln oculosnamgp incurrunt, & ad manifeftas menti
noftrerationes referuntur. Deinde conftat ex hacipfa menfurarum no
gicia,non demonftrationes tantim longe plurimas,ad do&trinam de na
surarerum illuftrandani paflim accommodatas, fed huiusipfius etiam
. 2 2 prima
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prima initia ex illafumpra efle, Exilla enim non plures mundos,non
huncipfum in quo uiuimus, aut ullum omnino aliud corpus,infinitum
efl: oftenditur, Qua fane phyficae uera funt & propriaexordia putan. *
da. Quodhzc ipfamenfurarum ratio & terre amplittdinem métitur,
& coeliipfius fpacia defcribit: & difcipling fug,regulis quafi quibufdam,
in coelum fubuectis mentibus hominum,omnes illos orbium & corpo.
rum cccleftium ortus,obitus,motusp demonftrar, Atqghaectam mul
ta X minime contemnenda commodafijs pracipué affert , quiinumbra -
& ocio uiuentes,ueritatem exquirunt.Cum interim neqg pauciora,nécy -
leuiora fjs etid pracftet,qui exumbra in folem progrediuncur; & incom-
muni homini confuetudine uerfantes, priuvatamaut publicdrem gerut,
Galenus feribit, fepe fe in incertarum rationum ftu valdé anxium
& dubium laborantem , Geometricarum demonftrationum benefic¢io
fubleuatum efle, quee modum & uiam praeclare operandi (ibi monftra. -
uerint.Btenim cum animaduerteret rotunda & circularia ulceratardius

uam longa curari,cenfuit eius curationis uiam fibi ex Geometria peten
gam efle, P%roi ndeinleGionem delfoperimetrisincidens , inuenit,quod
circulus quidem omnium Hoperimetrarum figurarum eflet capaciffis
mus:nimirum quod extrema efits undicp plusa fe mutuo , quiminalijs
Ifoperimetris figuris, diftarent, Hac ratione fretus , in Methodo curans
di;ad finem libri tertij {cribens,Gicinquit: , BRI

o P iywgpore dficp e @A airPR paNop Ssrugion T gl e
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Vnde Hippocrates etiam filium fult Theflalum, in quadamadipfum
epiftola,hortatur,ne uel Geometriam,uel Arithmeticam negligat,inter
aliafcribenshisuerbis: : :
Isvpies &t uehiz 66 iz, paogesTainio wed kprfpheon®-,

Et grauisauthor Quintilianus,eandem etiam Geometriam oratori
fuo,Rempub, domi & in pace gubernaturo, neceflariam effe, multis &
grauibus de cauflis oftendit, Acresipfa clamat, foris & in bello ufum
huius nonuulgarem exiftere,cum caftris fcilicetlocus eft capiendus,ma
gna molesloco mouende,machina bellicg & tormenta fabricanda,aut
traijcienda flumina pontibus, obfidéda hoftium'maenia, & huius gene»
ris fexcentaaliafacienda funt.Celebratur Archimedis induftria,quaefor
la & acerrimos fummi Imperatoris Marcelliimpetus leui fgpe mométo
fruftrataeft, & obfidionem Syracufarit in lomgius traxit, Inter ciuesaiit
& milites magna uis eft ordim’s,magna €ocordiz,magnaamoris mutui}
quas res in primis efficit & conferuat in homiiftfocietatibus proportia
Geometrica. QuarePlato hanc,utfalutar€, preecipué afcifcendi efle du
xit cinitatibus, qua rerum fuarumRtatum optimit effe uellent , & quim
firmiflimum, Vbienim pro meritis & dignitité;magiftratus & imperia
) T optimis
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optimis & prudentiflimis mandantur , ubi ordines & difcrimina petfo.
narum feruantur , ubi melior imperat, paret 8 obtemperat impruden.
tior, ibifuas quemdp partes, fuum munus, fuum officium & intelligere
& facere,& ueramac durabilem wqualitatem efle. Et exhacdeinde mu.
tuam inter ciues concordiam & beneuolentiam gigni, necefle eft, Quia
ioopiow @iasp eft,id quod equidem in Repub. maximé efficit proportio
Geometrica: 8 ob hanccauflam maximifacienda eft Geometria etiam
ad Reipub. gubernaculaaccefluris. Vndenon {ine magnis & grauibus
cauflis exiftimandum eft,Platonem feciffe,utd fua {chola rudes & impe.
ritos huius artis omnes, ipfa etiam infcriptione, arcédos duxerit. Notus
eft enim uerficulus,quem fcholz fuz ueftibulo infcriptum propofuit:

B ATEQMETPRETOZ OYARIZ EIZITA,
r ' Cum enim{enon eostantum, qui remotiab adminiftratione Reip,
rationem do&rinze 8 ueritatis inumbra & ocio exquirerent,fed illos
"etiam qui quoefitas, & inuentas fapientia rationes in lucem acfolem pro
ferrent,8¢ rebushuimanis agendo confulerent,inflitutione {ua formare
intelligeret, uidit nimirum uir divinus,ad neutram inflitutionem ido.
neos,quinon Geortietriz difciplina excultiaccederent. Quare huiufmo
dibatbara & monftrofa ingenia, quaabhac, maximé propria nature
tiominum,difciplina abhorrerent, tanquaminepta percipienda doctri.
nz fux , merito aferepulit. Quodipfius prudens & neceflarium confi-
liwm;atinam etiamnum in {cholis publicis fequeremur: non minor mo-
do ftudiorum perturbatio effet,fed ex his ipfis etiam longé maiores fru,
&usRelpub, caperet, ad cuius adminiftrationem multo melius inftru.
&ihoniiries uettirent.Porrd conflat, inter omnia feripta eorum,qui qui
demiin hoc genere artium elaborauerunt, praecipuo femperloco fuiffe
Euclidea: ¢ quibus tanquam inexhaufto fonte, fert omniamathemata -
profluxere.ltaqg & nos huic authori pro uirilinoftrailluftrando,opera
aliquid attribuendum duximius: quainre abufitatahadenusinicholis
uia, non fine grauibus cauflis (ut nos quidem opinamur ) difceflimus.
Muleos fuifle démfonftratores geometriz Budlidis Megarenfis,philofo
phiac mathematiciscértiteft: inter omnes tamen, Greecort quidé Theo
- ois &Hypficlis Alexandrinorii philofophoris, Latinoriiuerd, Campa-
ni Galli & Zamberti Venéti,; explicationes in geometriam Euclidis,ut
ommium perfe&iflim celebrantur. Quee fane tales funt,uc nihilferéin
filisad plenam huius authoris intelligentiam defiderari poffit, Ita enim
fingularum propofitionum cGclufiones ex fuis hypothefibus colligunt;
utanimum {uumad utramcgrem diligénter aduertenti,nihil prorfus du
. bitationis relinquatur.Sed cumliteraruni figurasin defignandis demon
firationum momentis ufurpant, id mihi & facere prater ipfius Euclidis
#nittitutum uidentur,quifuas in his elementis geometria propofitiones
nudé; 8 abfcpillis literarum figuris fcriptasreliquit: & praetereafieri ui
Wi, a 3 detur;
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detut, ut quod do&iflimorum hominum pacedixerimh , non folum+js
_quidocent & labor & moleftia augeatur , fed etiam impediatur intelli
gentia difcentium. Id g ipfe nonfolum docendis his elementis quotidie
experior,{ed etiam deeorum querelis nonfemel cognoui, quiin cogno-
fcendis hisipfis Euclidis noftri elementis, tyrocinium quoddam pofues
funt. Nam & hi {e tam longa faxpe & multiplici literarum inculcatios
ne,ueluti remoris quibufdam intelligentizx fuze turbari & impediri con.
fefli funt: & ego ipfe fentio quam moleftum fit,& omnino plenum fafti
dij, ad eum modufubindeliteras,aut in fermone repetere; autadfcribes
read figuras.Hisigicur decauflis, ufurpatam abalijsracionem demon,
ftrandi per liceras omittendam,& aliam quandam uiam,magis,non mo
d6 huius noftriauthoris tractationi eGfentaneam , fed ad intelligendum
etiam tyronibus planam & expeditam,ingrediendi mihi,in his quidem
prioribus fexlibris explicandis duxi, In qua & illasliterarum ambages
remoueo,& qua funt demonftrationibus oftendenda, fuis quaq pro.
prijsappellationibus , ut ipfe etiam Euclides folet, defigno, Ingg eonon
compendium modo me confequi,{ed etiammagis uitare obfcuritatis
difficultatistpincomodumarbitror : id quod defubiuitis exemplis quis”
uis facile intelliget.Nam angulus rectus uel maior in operatione feu figi
raoblatus,nulla cert¢ appeliatione cOuenientiori exprimi poterit,quam
utrectus,ut maior,non autemangulus a b ¢, uel y ¢ uocetur. Inhis
namcp prolixaliterarum interfe collationeres demonftranda opusha.
bet cum prioreillanoftra uia & rationerem non modo breuius, fed,ut
ego quidem exiftimo , clarius, per fuamipfius appellationem defignare
poflim, quz fignificatam rei notionem , abfs ulla longiore collationis
mora,animo auditoris ftatim cumipfa proprijnominis uoceaffert, An
non etiam apertius abfp notisliterarum ficaliquis loquatur , Angulus -
igitur anguftior ad xqualitatem amplioris,per propofitionem 23,augea
tur: uel, defcribatur i datare®ta quadratum, ducatur etiam in co diame.
ter,&C eius generisinfinitaaliaiquam fi eadem literis appofitis reddat ma
gisimplicata & obfcura,fic proniiciando,Angulusigitur a b c ad 2qua
litatem anguli d e f,per propofitionem 23 ,auge_atur.Vel, ety ypiplos
> 1 7 M A ] e \ 2 “
xwo O a p Tergaytovop v a By A, wi cweddlbo v B A, @ m rorway
Quid obfecro his ambagibus literarum a folida & erudita demonfira,
tionis explicatione magis eft alienum¢ Nam hic primiim difcentirecur.
rendum ad figuram eft.& inillamultipliciacinter feimplicata literarum
unarietate diu quecrendum,ubifintillz ipfee literarumnotx ab ¢, d e f,
& ubihis ipfis defignati anguli. Nec mjnore curaid quoque quazren.
dum,ubiin quadrato B dt literee, & ab hisipfis ducenda linea cuiufmo.,
difutura it. His & confimilibus ambagibus in illa noftra ratione nihil
opus eft,ctfcilicet fingulafuis proprijs nominibus enuncientur, Quod
quidem utin explicando Euclide facerem, non meo tantim iudicio, fed
_ eorum
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ot yuody hiortatu adductus fum, quosinhac demandata mihi ab
ampliflimo {chota Tubingenfis fenatu tunctione docédos fufceperam,
1ienim huncmodum docendi & fibi pergratum, & mihi minusmole.
ftum fore confirmabant, Quibus equidem gratificandumhacin parte
fuic,partim ut huius noftrz rationis aliquod periculum indocendis geo
metricis faceremus:partim uerd,ne opinione difficultatis eius quam efle
fnillaalferaratione quarerentur auditores noftri, prorfus auocarentur
a ftudio Geometriz,quam alioquin hocnoftro taminiquo literis feculo
nimium 4 pleri{neg] igifenticbam, Atcgid noftrum confilium difcen,
tibus in hac noftraichola non parum profuifle animaduerti. Nec defue.
funtboni& do&i uiri, quime-ad confilium editionis operenoftrein
hac parte nauatz hortarentur:quibus ipfis acquiefcendii duxi, hecideo
quidéem , ut me propter hancipfam ambitiofe apud eruditos oftétarem:
fed ueremliteraria,& in primis huius honeftiflima difciplinze ftudium,
promeaquodp uitiliiuuarem.Hos igitur labores qualefcungg,nobiliffi.
niuiri,domini& Moecenates mei omnibus modis colendi, in commu.
riem omniumftudioforum utilitat€ iam olim fufceptos, atcp nunc etiam
Deiauxilio perfectos,in lucem editurus, clariflimo nominis & authori.
gatis.ueftrepatrocinio commendatos & defenfos,exire uolui.Nam cum
multa fint,& non uulgaria liberalitatis in me ueftra beneficia,hocetiam
. {aboris & opera noftra patrocinium non grauaté fufcepturos fperaui,
‘Quod quidem ut pro uefira uirtute,fapientia,& in omnes ftudiofoslite
rarim amore, ac ftudio fingulari mihiin hac parte tribuatis, arg mecla,
- xiflimz dignitati ueftre commendatum habeatis , etiam
at@etiamrogo. Valete, Datx Calend. April.
" Anno poft Chriftum natum
M. D, L.
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RVM ALGEBRAE DESCRIPTIO:> VNA
CVM DEMONSTRATIONIBVS GEOMETRICIS,

AVTORE 1OANNE SCHEVBELIOs

=5 V v M, utin abfolutis numeris naturali quodam ordiné
|l maior fequitur minorem, ita quocp in denominatis
&} proportione aliqua ( quorum computationem hoc li-
Kl bro explicare inftitui)) fieti confentaneum fit: primGm
it oftendam quz uocabula & figha, 8 quiorda talium
=l numerorum, deinde qua & cuiufmodifint regula Als
J) gebrz, rationum valde artifitiofarum, planum facere,ac
8 quoad eius fieri poteft;breuifsithe & perfpicue docere
aggrediar. Porro hatunt regularii inuentionem afcri-
bunt Diophanto Graco fcriptori, qui;utautor eft Re-
giomontanus in prafatione Alphragani,libris tredecim eas defcripfit, atp utLa-

tniREI ET CENS VS,fic Arabesregulasillasuocabulo fuo appellare {olent
AL GE B R A §,id quod obiter indicandum erat.

NVMERLTIO. CAPPT L

Hara&eresuocabulorum feu appellationum, quibus in his regulis
| numeti naturali quodam ordine propottionis denominantur,funt,
9 2¢ %”a‘d's ¥y r&’) R, bré’) ¥y, C“,S’Q’, Tf%’, 3/5/‘;?",&&

] Signapraeterea, -+ & —
CHARACTERVM EXPLICATIO.

9. Primus character,habetappellationem numeri, fic, ut cuicungg numero ap.
pofitus fic, pro {impliciis habeatur. Vit 4, appofito charactered, fic, 4 9, effertur
quatuor numeti,hoc eft, quatuor unitates fimplices, Acpraterean§, 499,436,
tredecim,quadraginta nouem,quadringenta & octoginta fex,item cgteri numeri,
unitates fimplices fignificabunt. ‘ A

2¢. Secundus ordine character,appellationem habet Radicis uel Rei, fic, ut cui
numero appofitus{it,hacille appelatione exprimatur. Vit 4 2¢,denotant quatuor
radices uel res.Sic s 2¢,funt & exprimuntur o¢to radices. ,

- g.Tertius character,appellationem obtinet Cenfus uel Quadrati,fic, utnume+
rus cui fit aferiptus talis character,hac appellatione appelletur. Vit 4 3,¢xprimun.
tur quataor cenfus el quadrati.Sicg 7 z,funt octoginta fept€ cenfus uel quadrati.
& Quartus characier, reprafentat nobis numert cubicum, fic,ut numerus hac
notainfignitus, cubiappellationeri habseat. Vt 4 &, exprimiitur quatuor cubi. Sic
49 &, funt quadraginta nouem cubi. Haud longe fecus exprimendos reliquos
chara@eres,fi quibus-erunt adiunéi numeris, cenfendum. Quare eorum tantum
_ ‘appellationibus,gtﬁd‘hﬁﬁinm fingulifignificent, figura quadam repriefenitatis, ui
deinde aut fignificatione fignorum + & — expreffa, quorum nimirum illud,
Plus 8 additionemchocuero, Minus & diminitionem fignificet , quod ad nume-
rationis defcripionem attinet, per ha¢ qua hocloco proponuritur,nunc fatis ma
‘nifeftum eris, : '

A Significat
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' SIGNtFICANT AVTEM CHARACTERES,

¢ quidem, Numerum . 2¢, uerd Radicem.,

¥, Quadratum LR, Cubum.

¥ - Quadratide quadrato.  fz, Surfolidum.

X - Quadratum de cubo,uel contra,Cubum de quadrato:

Bfy, Biflurfolidi fignificat. < N _ ;°

237, Quadratum de quadrati quadrato,uel contrd, Quadratusn quadrati
. de quadrato ' :

) e, Cubum de cubo o

21y, Quadratum de (urfolido,uel contrd, Surfolidum de quadrato, ~

T, Terfurfolidum .
2302, Quadratum quadrati de cubo, uel contrd, Cubum quadratidequa.

drato. ,
~ Quiauero hz numerotum appellationes in infinitum fefe extendunt,cum ex
multiplicatione(ut que femper cotinuari pofsit) ipfe proueniant, ne imponendis
nominibus tandé infinitio nobis faciat negocii, per numeros naturali ordine po-
fitos,cum & ipfiin infinicum crefcant,fingulas appellationes nominabimus,fic,ut -
primus chara&er.§:Numeri,Secundus uerd,2¢:Radicis nome habeat. Tertius de
de, . qui cii ex multiplicatione radicis infe producatur, & primo quidem:Prima
quantitas,& Pri etiam fyllaba notata,appelletar. Quartusuerd ct quia ex mul.
tiplicatione eiufdem radicis cum quadrato,hoceft, cum prima quantitate, fecun.
do producitur:  Se fyllaba notata, Secunda quantitas dicitur.  Sic characler
quintus, 33, quiaexmultiplicationeradicis cum fecunda quantitate tertio nafci-
aur:  Terlyllaba notata, Tertia etiam quantitas dicitur, Sextus eadem ratione,
fyllaba quar: Quarta. Denigp reliqui omnes,quo ordine fingulinafcitur,eo et
am fuz initialis fyllaba numero appellantur.

TYPVS QVO HAEC QVAETIAM DICTA SVNT,

fuis figuris ordine depinguntur.
o 2

'g 3 g g w5 - w8
e & F§  Ffs  Egf-
E Radix § & Cubus § & Surfolidus 8 G & Biffifolidus, 3 &8
9 2 y & py fy e bfy” ¥¥Y
"N Ra Pri. Se. Ter. Quar, Quin. Sex, Sep.
§ Radix HSecunda 8§ Quarta & Sexta -
T quantitas.
EXEMPLA NVMERATIONV M PROPOs ' .
~ nuntur fie, S ;
v ry e fie
44 +nu { " -l-;l[ ) *’3{ o,
quar,  |pt. . LN lna

‘Exp "f&ﬁ’“d 44;fuff61idi,plu5 (id-,'cpffﬁ{)';u qixa deatl, plus 5 mlmfl’lyminm&;

radices, Vel 44 quart#,plus 1 prima plus yinumeri,minus:ss radices. Similiger

B Vs
o { L DT SR WS
oo Mmoo lquate  \fe  Lpd . U o Bt
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Exprimitur 25 biffurfolidi,plus 13 furfolidi, plus o cubi,minus 43 quadrati,miny.

n radices. Vel 25 fextz,plus 3 quarta,plusp fecitde,minus 43 prima, minus u ra-
dices. S ’ _ ,

. Proinde harum regularum exempla,cum eodem modo,quoin communine, °
gociatione alids monetarum,menfurarum & ponderum,atcg etiam quaramlibee
aliarum rerum numeri, enuncientur, his duobus exemplis pofitis, puto fam facile
omne pro pofitum exemplum exprimi pofle,quare de enunciationeiam fatis, - -

ADDITIO.CAPYVTIL

Nadditione fcribantur numeri cum fuis characteribus & fignis,non
i aliter atq in communi numerorum uel phyficalium minutiarum tra.
Qationefieri confueuit,linea deinde fub ordinibus du®a, omnes uni
us charaCleris, feu appellationis numeri inunum colligantur. Quod
== {ihorum fummz tandem,und cum charactere & figno cuiufiy, fubli.
niea,eo quo maxime colleCtz (intfoco,fcripta fuerint , additio perataerit,

EXEMPLA .
Ter. 'ra. N Quan N pu
. 7 * s — 3 7 58— 3
B 3 =+ 9 — 8 . C 4 -+~ u— ¢
10 -~ 17' - 13 n + 19 — 8

Quodfiin uno ordine numerus fuerit, cuius characteri uel appellationi {imilis
in reliquis ordinibus nonreperitur, illecum firo chara@tere & figno fummz fubli-
neaafcribendus erit.ut, T )

4 qoar. + s ra — g N Iem o ter
4 Qquar, -+ g ter. -+ £ ra. . 8 ra
i quar, -+ 9 ter. <+ 14 ra —s N yter, -+ § 13,
E Item 4  primis 4+ ¢ N
addendefune 3 prime — 4 .
" ueniunt 7 pri. + 9 N — 4 n

. Quodfiin fignis fuetit aliqua diuerfitas, fic quod numerorum unius appellatio
nis altet -+ ,alter uero {ign& — habuerit:maioris fuper minorem numeris exceflis

per fubtractionem co%m'to, is cum maioris numerifigno & charatere fublinea,
. quemadmodum alia, {cribatur.. ut, .

Piii rn. = ~Pd
6 — 3 Item 6 4+ 8
. 4 + T2 ' 4 4

10. -+ 4 10 -+ 4
: PROBA SEV EXAMEN,
. — = 40 " .
. : e B P
e + 4% . : + 8 .

- COMPROBATIO VEL EXAMEN OPERATIONIS - .~

V't nunc comprobetur re¢ ne an fecus in -additione operatum fit; te.

cefle erit ut primo praparetur tabula huic negocio deferuiens, hoc modo. Ac¢~

cipiator ad placiritin numerus,integer uel fractus, eo deirideradicisloco pofito,ei.

us, prout quidem exentplorum qua comprobari debeant charateres requirunt,
ﬁn[.%ulz quantitates.ordine defignentur, atg notatis tandem his,und cumradice -

pofita,tabula, utfequityt parata erit, : Aa Tasv.



4 BREVIS REGVLARVH
) TABVLA COMPROBATIONIS

‘A

48 £ £ § - B 23 ?
. - -} R ("3 * . 5 De L S o
SBT R EE 3 5 & & obd
< 12l 4 3 16 | 32 64 128 246 $12
A3l S bt | 55 | 75 Lok | seén | voems '
s3] 123 4% [rsod] 52557 | 183857 | 6433133 | 2251808 178815327

7149 3a3] 2401 [ 1637 | 117649 | 823543 [ 5764801 [ 40313607
~ Et qyia tabulaiam eft confecta, exemplorum examen, recténean fecus com.
putatiofit facta,hocmodo cognofcetur. Refoluantur numeri denominatiin fin-
gulis ordinibus, fecundum unius numeri ex radicibus pofitis(eius nimirum per’
quem probatioinftituitur) quantitates, in numeros abfolutos, fumptis interim &

- fjsinfingulis ordinibus,qui proprie numeri,nempefimplices, appellantur. Proin~
de qui exadditis proureniunt fimplices numeri, in unum tamen prius collect, fiid-
colle@i, {iue totus is numerus,ei qui ex inferiori,hoc eft ex fumma colligitur,equa
lisfuerit:recte te operatum fcias, at contrafi ingqualis : reiterandam effe nimirum -
operationem ipfo errore admoneberis. Atg in huncmodum, ultimum quidem
per radicem pofitam 2. quod uerd exemplum ipfum precedit, per } comproba-
tm eflefcias, S

SEQVITVR EXEMPLVM ALIVD.
7 quint, -~ s ter, . 4 ra. -4 8

7 quint. © 4 § quar— 11 ter. — 13 fe
14 qunt, g quar, ~— 3 ter. — 3 & . 4 ra. -+ s N.
Probatur hoc exemplum pera. -
Numeriordinis

Primi 576 - Secundi 344, <
Summa 920. Atqp totetiam unitates fimplices, uel tantus numerus uenfet,ubi
fumma fublinea pofita fimili modo refoluta fuerit. -
Idem exemplum probatum per

T g - 5
-+ 6555 ‘ ' 140623} _ » :
i J} - 6131 4313 . f
— 7;2!%‘ .- 1;363% ) R
-+ elfL 274313 3

SVBTR4CTIO CuuP IIL,

[Emmgpy| [N fubtractione id quod fubtrahitur, fub eo 4 quo fubtrattio fieri de.
P\( 54’ bet,ordinefcribatur, fubdu®a deindelinea, fingularum in fubtrahen.
) do appellationum numeri 4 numeris appeliationum fimilium,efus &
: /i ,& iquo fubtractio fieri debeat, auferatur. Quod fi tandem refidui,und c&
———"'cuiuflp charaGtere & ﬁ"gno , fublinea fuoloco pofitifuerint, fubtra.
Gtio peracta erit. Hic tamen maxime refpetus habeatur fignorum + & —. nam
perilla quid fubmrahendiific,& quid non, quantum deindeillud{it, de quo fubtra
Qiofieri debeat,quantum fueritinitio, & quantum fubtractionenunc ei defit, co.
gnofcitur. qua certé omnia nifi animadyertantur : difficilis erit omnis fubtractio,
conwrduerc:nullanonfadilis,fi obferventyr. . - S
EXEMPLA:

L ]

Pri. " ra. N . Te 1.

7 4= 8 + 14 S8 ey -

5. 4 § + 9 § =~ . 4

4 4+ 3 -+ 7 3 e " ‘ 3
; Primum



ALGEBRAE DESCRIPTIO. , $.
Primum exemplum eft facile, fecundum autem, quia in eo hon § tertiz .
totx & integre, fed ha,quatuor radicibusminus fubtrahend funt, poftquam igi.
turs tertiz integree a fuperioribus fubtracta fuerint, 4 radices refidud reddenda
crunt.Q;xo‘ﬁt,u'tu,&nbﬁ;rac!(éeszultmgtertiasmféﬁdt,io;gcopfpicﬁxrqtp_ntxf ,

er. prt pri
14 w9 9. =, - §
9 +. (ut i" :- . ‘4 -+ ) ‘4

§. —— 3 _ . 8= s _
. In his duobus exemplis fuperiorunt memori nd{la'diﬂ-‘iculta‘s occurret. Nam
cum aliquid toturit 8 integrefubtrahinon pofsit, nihifominus id quodmaximé
poteft, de fummaleft detrahendum. qudd reliquiin deinde eft, per diminutio-
numfignum,—, gt témmuni apprehenditur notiorie, fri debituniponenduni
eft, quod ipfum in priori exemplo cognofcipoteft. Inpofteriori, cumi4exponi
debeant,prius uero g eiufdem appellationis, de futniiia expofita fint, 2: fam perfis

gaum— notatida erunt.
Pi. . N Pd. N
A = 4
8 — 4 .. .. 8 = $

. 4 - L e 4 -+ 5. T
Inhis duobus exemplis,cum in utrogs non § quantitates primz, fedhzinuna.
quidem minus 4, in altero verd,minus  iumeris fubtrahendz fint, § primisinte.
grefubtraciis,refiduis tandemid quod plus xquo fubtractum eft, fureaccedere de
bet. Quare in priort quidem exemplo loco —g,cum 4'acc'edant,tanm‘m=-{-_ $5ity
pofteriori uerd loco— 4, cumyg accedant, -+ § N pofitunieft, I

ALIVD EXEMPLVM
A 1056 primis — 696 fecun
fubtra. 403z primz — 1003 fecund..
manent 313 lecundg — 2976 pri.
Proba,fumpto radicisualore

-2 i
—_— 134 4 — 1344 — 9288 - 9288
-~ 8064 ~ 9072
1 —. 1344 1 — 9188
— 9403 —18360 )
Velfadafubtractione
= n5447) . 9288 B
: ~— 9498 , - —18369..
" - 8064 e ) 997’} S
— 9408 — 9408 . — 13360 18360 °

 Hadenus quin fignisanimaduertenda, oftenidimus, .

Quod fi in uno ordine, uel in eo qui fubtrahitur,uelin €6 4 quo fubtrahicur,

numerus fuerit,cuius characeri in altero fimilis nort reperitur,in fubtrahéndo qui

dem numerusille cum fuo charaQere,figno tamen oppofito,in altero yérd ordities
omnia,hoceft;numerus,chara&er & fignum,fublineafcribantur,

EXEMPLYV M.

A4 qur — g fadi
fubtrahantur z quar. +~ 9 N
manent a quat, — 9 N e 5 1i

A j Alia
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<. " tm .y "ALIADVO
g Pyt 4 quan 8 I
o SRVEE - AR T Lg Guar . - 8 N
TEPH At v quar 8 @, . + s N
: -~ AL1VD EXEMPLVHM .
Sep.. ' fex.  quin, Ter fe.  primgquan.
8. 49 I +qquar—4 — § — 4 ‘
s ez Talg 10T, = § -—4—-‘9‘—‘6'N
sep—3lex.F sogn,+ 14quar—ro13, L1 — "4 - § -+ s N
.. PROBAE NVMERVS,ACRADICIS VALOR,
Co . cefto 2z
Lo ARl 1804
R e
: -+ 1594 :

COMPROBATIO,VEL EXAMEN OPERATIONIS.

In examine fubtractionis utere tabulainadditione d nobis propofita,contra.
tio tamen ufu,nam quodillic additur, hic fubtrahitur, Necefle igitur,ut quantum
_ fuexit numerorum fubtrahendi, fecundum fuorum characterum appellationemre
folytione facta, tantundem de alterius ordinis numeris, eodem modo refolutis,
fubtrabatur. Quod i tandem quod reliniquitur refidui numeri fublinea folutiond
refponderit,utin hocyltimo preemiffo exemplo apparet, non eft quod te hallucis
natum fuiffefubtractione exiftimes. = , :

Idem ultimum exemplum examinatum, radicis ualore

exiftente 3L ] .
Singulorum chara@erum numeri,pro ualoreradicis pofite foluti,funt,in ordi-

{ quidem 4 quo fubtrahitur, g =
ne ¢ fubtrahendouerd o BEE — ¥
{ refliduo deinde + 68 — 3%3
hoceft, -
— 3%
4738 - 8 !
 ams .
35567 . 4673
s5eT

= 3g%er , : _
Poteft proba fubtiliori etiam modo inftitui,fjs nimirum , qui poftiflud,quo di

citur, HoceR; ponuntur,numeris neglectis.Sed perhanciam fatis.
MY LTIPLICATIO Ca?. IIIL

mrveossy N multiplicatione, {criptis ordinibus,lineaitem fub fjs ducta,ut folet,
¢t multiplicentur numeri fingulorum characterum fuperioris, cum fin.
| §ulis characterum numeris ordinis inferioris,atq productis polthac

R fingulis legitime in unum colles, fi cuigp producto tandem fuus
——2e\! proprius character & fignum, qua {ic multplicando fortiuntur nu’
merj,adfcripta fint, multiplicatio peractaerit. In hacautem numerorum collectio.
neanimaduertendum eft,qualem characterem, qualeitem fignum, quilibet pso-
ductus numerus fortiatur. Quantumigitur ad characterem pertinet,hoc eft,ut fcia
tur,qui character {it afcribendus procreato exmultiplicatione numero, ex hacfub
iectatabula incelligi pogerit; R C :
PR - - - . . TAB V-




ALGEBRAE DESCRIPTIO: ?
. TABVLA MVLTIPLICATIONIS,QVANTVHM '
_ad characteres,

of 1|21 |4 5 |6 7 |8 ;:l'";“.fm
N]Ra. | Pri.| Secun.[Ter. [Quar. | Quin. [Sex. Sep. [O&a. [No.|De.|
" cimia & ¢z, quant, o

: COMPOSITIO TABYVLAE,

- Scribantur chiaracteres finguli ordine quo ip{i proueniunt & nunierantur,fic
ut character N, primus;locum primi:Radixueré characer fecundus,fecandom:
reliqui deinde omnes naturali ordinefualoca occupent.Super primo deinde cha.

‘sactere, Nfcilicet,figura nihili o pofita, reliquis omnibus naturalinumerorum or.
dine, abunitate incipiendo,{ignatis; tabula confe®a etit, cuius ufus ralis eft,

. VSVS TABVLAE ;
Inmultiplicatione,duobus duorum characterum numetisinter fe multiplica.
tur, qui fuper horum numerorum characeribusin prefcripta tabulareperiuntur
numeri, hifimul aggregati,fumma fua characterem productiin tabula oftendent.
Porrd quod adfigna + & — attirier, qualefcilicerunicuip produo firadno.
tandum,communis notitia atgp intelligentia, ex fequentium exémplorum deferis
ptione,expeditam nobis & promptam rationem fuppeditabit, .
SEQVVNT VR EXEMPLA.

s pr 8 1§ 9 fe 29 quat, .
4 N 8 8 ra 9 guar.
» pri 64 N 92 tex, * 261 INO.

Tnitium ordinis stumevorum femper reprafentare
plus admonendus eft leclor.

’

5 ALIA BXEMPLA .
s pi. + 9 N 8 pri. s N
> pri. 44 N spri. +- o N
32 pri, 4+ 36 N 72 pri. 4= &1
tos6 ter. -~ 63 pri. 64 ter. 4 72 pri’
§6 ter, 4 95 pric -+ 36 N 64 ter. - 14 4 pri. o @ N

In his duobus exemplis nulla eft difficultas, in utrog enim omnes fuperioris
‘cum omnibus numeris ordinis inferioris multiplicandi (unt, Quare ficutfignum
i -ad omnes,tam multiplicandi quam etiamn multiplicantis ordinis , numeros eft
pofitd,ita etiam finguli exmuyltiplicatione productinmumeri ex equo eésdem figno
-+ notentur, Hinc regulam colligunt in Algebricis exercitati, Quod -+ cum -+
multiplicatum, + producat,quzeftnotanda,
~ ADHVC AL1A.BXEMPLA,
7 pr. “*- 4 ta.

: 9 td .
& - © o ey e M 36 Prig . ‘
ALIA EXEMPLA . - . 3
2 pd T 4 rn / o ti
R I <. SO Sy pth ~~ g fa
63 6. — 36 Pri.- ‘63 fe. — 36 pri.

i1+ Primi exethplum eft facile,cii in eo tath y prim cgzan'titatés quédm 4radices,
<im g radicibus, multiplicari debeant. Secundi autg, w exemploriiratio,c®
fitpaul inuchatior, explicanda communi quadam(quaugrfatur in huiufinodires
bus)notitia efleuidetyr, Infecundo, 7 primx folidgacintegre cum g radicibus,in
; ’ ‘ ' ’ tertio,

e e



) “BREVIS REGVLARVE "

tertio, o radices cum? {tidem integris prirhis multiplicentur : he tamen integrae ¢
nonfint,fed quandam decefsionem perpefl fint privatiuo figno—;necefle eft,ut
in multiplicatione tantum decedat, quantum non legitime acceflit, priori fummae
procreatz ex multiplicatione: atg hic quidem , quantum o radices cum 4 radici-
bus:illicuerd, 4 radices cum o radicibus multiplicate producunt,id quod per fign®
diminutionis—fierf debet,fic,— 3 6 pri.—~ 3 6 pri. Ex quoratio intelligi po.
teft, propter quam,fimultiplicetur —+ cum~—, uel contra>— cum ~+-:non plus,fed
minus producatur,quod & ipfum regula quadam propofueruntin Algebricis ex-
ercitati,qux eft notanda, : v '

-

ALIVD EXEMPLVM

i — s N , $ 33
. s’pl:i — 99 N cum 3 s 3produs
—_— 7 1466 38 9
64 tet, — 72 pri. » R
~— 73 pri. + & N '2

-

64 ter, —i144pri. 4+ 1 N 34668 9

Quomodo s prima cum s pri. ut totum cum toto multiplicari debet, ftem
quomodo g }m‘ma: —g9 N. cum s primis, Poftremo s primz etiam cums pri-
mis—9 N, {uptd oftendimus. At uerd cum in hocexem lomultiplicandira-
tio minus {it perfpicua, eam explanare obiter hoc loco volui, ut intelligatur
fcilicet caufla etiam,propter quam ,{igno — notatis numeris, non minus,fed plus
procreetur, hoc quod diverfum quid , quam in fuperioribus hactenus eft habi.
tum, effe folet. Multiplicentur igitur s prima — ¢ N.utdictum eft,cums primis,&
producentur 6 4 ter. —7z pri, Sed quianon cums primis integris,uerum ciijs,
detractione,g N.imminutis,multiplicatio inftitui debet,plus quam par erat,priore
mulciplicationeeft procreatum,quare ut conueniens producatur numerus,ratio.
e defectus in multplicante, s prima nouies ex hoc producto fubtrahendx erunt.
Atquirurfum,cumnon s prima,fed haminus ¢ N, multiplicari debeant, o N rur.
fus nouies addendz funt. quod tum fit, quando minus multiplicatur perminus (id
quod tertio ratione {ignotum, -+ & — in multiplicatione obferuari debet) Quo
demum reddito,uerus produtus numerus apparebit. | . '

T'ribus igiturregulis his fupra propofitis,omnis muldiplicatio,ratione quidem
gnorum -+ & — abfoluitur : quz tamen, quia prima & ultima coincidunt,ad
duas regulas reducipoffunt,
. Prima,

- Sifuerint eadem fignamultiplicantis 8 muitiplicandz quantitatis,procreatus.
exmultiplicatione numerus notatur {igno affirmativo . -+,
" Secunda. .

Sifuerint figna diuerfa:notatur produdtus exmultiplicatione numgrusfigno
privatiyo yel negatfiyo —, .- . S '

.o ) . o i
POTEST ETIAM ALITER HVIVS EXEMPLI PRAECE,
U ~ dentis multiplicatio inftitui, :

. Multiplicentuy. primd g pri. —— 9 N cum’ ¢ primis una, poftea etfam cum

9N altera quantitate: Subtrahatur deinde, per caput prazcedens; pofteifus produs

<ham d prion, & relinquetur uerus exmulriplicatione productys numerus, utfes
s pr

- L
3
)
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s pri. ) N . gpdl —— o N
ewm g pri am_ 9 N =
- 64 ter, = 72 pri. 72 pri, — N
' Produdtorum fubtra&io, R

64 tet, — 71 pri, .
‘71- pl’l'. - 8 .
64 tex — 144 pri. 4+ g1 N

SEQVITVR HVIVS REI EXEMPLVM IN NVMEs
- tis sationalibus, ’
R SR hoceft 1
cam 9 - 4 . cum ¢
153 — 54
S T 68 - 24
153 122 24

hoceft, gs. Ettantum etiam funt «r. quinquies, el yndes
cies quings, ut quidem multiplicationepatet,
- quoderatoftendendum.
ALIVD MVLTIPLICATIONIS EXEMPLVM

o prl. +~ s N — 3 ra. ‘-

y fe. — 4 ter. — Beprl. - o T,
‘63 quar, -+ 56 fe. —— mu ter. ; .

—36 qn.— 3 ter. - }2 quar.
. L — 2 ter. — 64 Pri. -+ 24 fe.

75 quar.+ go fe. — 36 qui, — 15 ter. — 64 pri

PROBAE NVMERVS AC RADICIS VALOR

fir &
S 8
. i - ’-%_g
— £ ’
= s#

- Poteft etiam, cum jam{ciatur, quale{ignum cuiuis iprodu&o {itafert
'bendum,multiplicatio ad unlgarem modum {ic inflitui
. 9 pri. 4= 8N «— 3 ra
vy fe. — 4 ter.— 3 pri
; — 73 ter. — 64 pri. <+ 24 e,
B ?m‘n. — 3 ter. o+ 12z quar,
63 quar, + 56 fe. — 21 ter o -
75 quar. -4~ go fe. — 36 quin— 1 ter. — &4 Prie
PROBAE NVMERVS ACRADICIS VALOK

" fit 2 ‘
B o) 38 " — 1§20
—_— 40 .

— 1520

COMPROBATIO VEL EXAMEN OPERATIONIS,
Proba hic non aliter inflituitur atcgin fuperiorbus, nempe perrefolutionern
denominatorum numerorum. Nec d{uperiori differt, nifi quod hicnumerus ab.
folutus unus cum altero multiplicetur, ci¥illic fimul additi,uel unus ab alterofub.
tractus fic. Tabulaigitur,quam inadditione prafcripfimus, huc ¢tiam afflumenda
. erit, & ad multiplicationis refolytionem adhibenda. '
' : Diuific
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DIVISIO. CaP. V. :
=wm) | numeri diufdendi chara&ter femper maior effet chara@terefui diui.
! foris,urio item chara@ere diuifor ipfe fignaretur, fimplicifsima & fa.
ciltima effet omnis diuifio: Etenim numero uel numeris dividendd

1| fingulis in numerum diuiforis diuifis,characteris deinde diuiforis nu
' =) mero (quofdilicet in multiplicationis tabula fignatur) 4 numero, uel
numeris characteri dinidédifingulis fuburacto, diuifio utiqp péracta effet. Diuifio
enim fic per exeuntes:ipfos numeros,fubtracio ueré numerordi,quibus fignantur
in tabula charackeres, ubi refiduns, uel refidui numerifinguli in tabulam multipli-
cationis miffi fuerine: horum numerorii denominationes feu characteres offeret.
Infignis porrd nulla fit plane mutatio. Qua enim figna habet ipfe diuidens
dus, illa eadem etiam in exeunte ponuntur. R
EXEMPLA SVNT.

Dividantur 9 ra. (exe; 3 2 ltem 10 fe. (exe 33 N
, . ALIAEBXEMPLA -
s ra. in 9 ra  Item mefe. in  3ra.
exeunt N | exeunt 3} pri.

ADHVC ALIA
9 pri. +-413, in 3ra.  Item 13 ter — mpri in 4ra
exeunt sra . 4 13N - exeunt 4% fe. — 3 ra
Sed quianonrard continﬁi_t, qudd diuiforis character maior quim dividendi
character {it, pluribus etiam charaQeribiis quam uno,fignetur, Alia ratione igitux
numerus qui proponitur,dividendus erft. Nam tum diuifornumerus dividendo
fubfcribi,ac uirgulainterponi atep interduci oportet.
Vtdividereuolens, $ quar. in 2 pri. — 4 N
Item spt. — g ra in 4r a3 N
Diuifores fuis diuidendis tantum,, ut prae¢ipitur,fubfcribat:acuirgulis deinde
interieQlis,divifionem abfolutameffefciat. . .
EXEMPLA.

ég Diuifor . 2 g Diuifor
. . . v ’
8 quar. in 2 pri, — 4 N Item spri. —9ra. in 4ra +3N
- - Exiens Exiens
. 8 quar ‘ 8 pri. — 9 ra.
apri, — 4 N ara, + 3 N
o ALIA EXEMPLA
9Nm&.ra. 8 ra, in ¢ pri,
exeunt — exemnt 2 1% -
. 1 4 pri 1.12.

- Afferriautem huc necefle eft tabulam, inmultiplicatione,pro characteribus
produciorumhabendis, expofitam. Nam quemadmodum inmultiplicatione,
numeri characterum eorum qui inter fe multiplicantur, pro characteribus produ-
& orum _hgbendis, addendi: {ic in diuifione iam, ut babeatur character exeuntis
unius,diuiforis fcilicet character de numero characteris ipfius dividendifubtrahi
debet. P'er refiduum enim numerum ftatim , in tabulailla,exeuntis characterma-

 nifeftabitur:cumis nimirum Gt,cui eft numerus refiduus fuprd pofitus. Echzcde
integris hactenus pro inftitutonofiro fatis nos dixiffe opinor.
. . _ Sequuntur



ALGEBRAE DECSRIPTIO, o

SEQVVNTVR REGVLAE QVAS OB-.

SERVARIIN FRACTIONIBVS
: opottet, : :

ENVNCIATIO CuaP. I

=~V antum ad enunciationem frattionum feu minutiarum, nulla eft

=~ !_hicdiﬂ‘it:ultas, cum ha non aliter at¢p in communi minutiarum tra. '

N Gtatione enuncientur, nifi quod etiam uocabula feu characteres
o/ Ml (uis appellationibus efferantur & horum quidem primus, fi duo fue.
! =3 rint, numeratorem : alter deinde, ipfum denominatorem fequatur,
Quodti unus tancum fuetrit minutiz character,ad minutiz numeratoremillum

pert.ine't_c fcias, Vt ‘minutia ;——ﬁ'- enunciatur, tres numeri diuifi ino&o radi

ces. Item Z pri, funtfeéptem primz diuifee in 5, Similimodo alias minitias ome

nes efferri oportet, o T
ADDITIO ET SVBTRA4CTIO,

=1 Roadditione,addanturfra®iones,prout communis earum tractatio

leGtx minutiz fint, oftendet tabula in mulciplicatione deintegris ex.
Bg pofita. Idem ufuyenit etiam in fubtractione, in qua itidem unami.

2% nutia de aliafubtra®a, characteres refiduz minutiz tabulaintegro-
rumfuprd propofita offeret.

EXEMPLA ADDITIONIS,

3 pri ‘1 pti. 4~ 14 ra.
"—%—ﬁ' e pri . 15 prt. 14 ra,
3 ad 4 ra “Ttem £ pri_ad Z ra.
4 I s pri. B N

. 20 fe, ‘
ALIVD EXEMPL VM. .
4 N - ad 48 N . uyen _192.pri. = 576 ra.
7prie ‘32 13, — 3 pris $4 le, — a ftef,
' ADHVC ALIVD. ,
¢ N ad % pri. ue. 1opd. + 4 N

- ) 9
. AL1VD.
o1 4 3 priv ad 2 ter, -—B-Eﬁ. ue, 21 ter. -4 o ra. — 6 pti.
36 fe. 36 e 36 fe.

-

Vel it iiimis,quantum ad numeros & characleres;eniunt:
.7 fe 3 N — 3 r

R I wRE B, Exempla

P R

requirit. Qui deinde characteres numeratoris & denominatotis col. .

a2
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EXEMPLA §VBTRACTIONIS,

1§ quar. _ 14 ra. : ‘
16 quar. 3t quar, 1§ Eﬁ- 1y pri, ~ 14 ra,
413, 31 fe. 5 . “ag prie - 14 tA .,
=5 pri. de 20 ter. ltem —g pri de -—E-———N—~ =
30 quin, - s N '
Vel inminimis, cz.

N
i~ - Z;‘ﬁ.

4 T2,
‘ ALIVD EXEMPLV M.
48 N de 22 r. 4+ 6 N dd 4 N
“s2 ra., — 3 pri. L 84 Pri.— I fe. gdae 7 pti-

p )

Sunt duz fubtractiones, manent autem, ratione quidem prioris
Gon 1a, <~ 313 fe. — 2976 pri. -pofte. 576 ta, — 480 prl.
63 qf, + 1008 fe, — gogq fter.. yerd  sq fe. — 2 ten,

1\\{elmanctr:m‘c)nepn‘oris ‘

576 —- 104 13, .

s pi— u fe. quod probari poteft.
OPERATIO SVBTRACTIONIS PRIORIS.

6mz ra, - 313 fe. — 2976 pri

4032 pri. — w003 fe.. 106 pri. ~ 69 12 T ~— 696 fe.
1212, — 3P 84 pti- — 21 fe.

63 quar. 4~ 1003 fe, — go4 ter.’
Pofterioris fubtractionis calculus quia eft facilis,ideo etiam

relinquitur,
ALIVD EXEMPLVM. '
g pri. + 4 na de 2 fe. ma. 81 QUIN. = 64 ter. ~= 16 pri
9 le 3 pri.~—4 ra. 73 quar, — 36 ter,

ADHVC ALIVD. G

9 pr -+ 8 ra. - upfe <4 16 pri. . st o 1 {6 . 7 pri
e ot oy e ma 3

2 fe. — & N. d 2 le.— 6 N "zc.-_. &N

MVLTIPLIC 4TIO ET DIVISIO -
, Caput Il

Pj Ro multiplicatione, multiplicenturnumeri, numeratores feilicet &
 denominatores, proutin communi tractatione id fieri foler, inter fe:
o (/Y produciorum deinde charaCieres, quem quife fortiatur, dabit tar
f1, 394 bula fuperius prohacre expofita. Idem fitetiamin divifione,ubiiti-
Edekeef dem una minutia in aliam primd,ut moris eft, diuifa, numerorym ex.
euntium characteresex fuperioribus petendi erunt.

EJ_(EM PLA MVLTIPLICATIONLS

[

2 12, s N . 6 pri. + s N K a
—-— am — o —-B-—-———-—o—-‘- . PR Sirlnd
5 pri. ’y o ltem rraa s
. 16 12, . o 1 pri. < 20 N
produ. 45 pr. PO o N
ALIYD EXEMPLVM. -
z fc. . { Pl:i. Tt 4 'tCI'. ~= ¢ I3

RS SR == v
prody
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4 ter, -+ § rde
producuntur s o 4N

ADHVC ALIVD.
28 fex, « 3 tef. — 33 quin. — 40 fe,

_Z_fi_:_ﬂ__!?l%_. de 4t o 5o
jra., -~ 4 ) b3 fe. — 8 Pﬂ' .

15t€t.—-4.f&—-;xpn‘.

ALIVD.
v ter. 4. 12 N cum stet. =~ o N°
8 pri. 8 pri,
49 fep. — 144
pmdu' 64 ter,

| . ADHVC ALIA ’
L oypth 7 Fg + 20 om -2
e CG4ras N.Item ¢ fee —= 12, : 5 pri. s N,

,. 7 fe.—14 pri.’ - 32 pri. — 236 ter. — 292 fe,
produ.-———p, . PO i quar, — 6o pri.

Eft huius fecundz multiplicationis duplex operatio. Vna quidem,ut ante mul-
tiplicationem, ~— 3 N inmultiplicante,ad eandem cum 4 radicibus reducanturde
nomination€. Eritép tum multiplicationss huius modus, qui eft fuperiorum exem
plorii. Altera uerd,ut ficut dug funtin multiplicante diverf inter fe quantitates, fic
etiam dug inftituantue multiplicationes, Vna quidem cum ﬂ:?: s altera deinde
— 3N, & quodfeciidd producetur,id 4 priorifubtrahatur, & refiduum producia
ex multiplicatione minutiam manifeftabit:id quod quiuis ex communinotitia de
prehenderepoteft, : - . ,
N EXEMPLA DIVISIONIS,

- s N | g sra . 2N
D;uxdan.-f;—-ra' in 5 pri. uel cont, S pr T 3o

1

exeuntin minimis ¢ N, cexit 3 N
: ALIVD EXEMPLVM.
15 fe. + 20 ra. 6pr. 4- 3 N
. 1 13, dividanturin 9 ra,
exeunt 45 fe. 4 6o ra. :
24 pri. + 32 N

ALIVD EXEMPLVM

y fe. 14 pri. . 7 pr , _
2 ter, ! 8 ter, exe, 4 1, s N

Sic v fe. — 14 pri.

2 ter. in 43N

2fe. — 14 pri. v fe o 7 N
exe, $qr. — 16 ter, hogeﬁ 3 ter. uelin minimis \_.___s pri

REGVLA PROPORTIONV M:

Regulam‘d'e proportionibus, qua nunc recto ordine fequi deberet,cum qui
uis partim ex communi ipfius defcriptione, partim exijs quahactenusfimt come
morata,quomodo hac inintegrisatqpeti infractionib, traclari debeat, fadle co.

{cat: LeCori fatis me fa&urit uno datitaxatates altero exemplo fum opinatus.
grolacleco A
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4 0 pREVIS REGVEAR¥H -
LI :  EXEMPLA AVFEM SVNT
o "+ huigfmodi. © ¢
~ Primum, 6 N alicuiusreipalent ; primisareo.
rum, quanti 7 ra. -~ 1 pri. efuldemrei.
' "",' v fe. =+ 1 ter.
Faat 2 N

Secun. -6 ra. yalent o pri. aureorum,quantum emi-
tur 4 fe. — 2 ra. au
g pi. — 4 N

‘Facit
. . 3 N .
Tertiom, . 3 ra. -+ 4 N uilent 3 fe. + 4 pri,
quanti g ter..— 4 Ta. -
Facit 64 fex.  + 32 quin, — 32 ter. — 16 _fe,
: 3ra, - 4N

Velquantumemitur s ter. — 4 ra. aure,
2 pri. == 1 13

HVIVS EXEMPLI EXAMEN,
Quantitates proportionales, quantum ad partem priorem,

Prima, fecunda,  tertia, © quarta, :
sra + 4N, sfe + 4pri, st —4 ra, 64 fex. 4+ e
. Ty 1

RESOLVTAE SECVNDVM VALORES QVANTITATVM
96 00

2) to 8o Izo 960
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ALGEBRAE DESCRIPTIO. ¢ "

" Quanticatesproportionales,quantumad parfem pofteriorem, .«
Ptima, ~ fecunda, tertia, quarta,
¢R 4 4 pri, 31 4 4 N, ster, — 412, 6 ter. 43 fe &ex,
o 4 2 Priy+4na

RESOLVTAE SECYNDVM VALORES QVANTITATVM,
V&

PROBATIO SEVEXAMEN.

Probantur huius regule exempla per numeriiloco radicis pro arbitrio fumptfl,
fiper eius quantitates,fingula propofiti exempli quantitates foluta fuerint. Ho¢
autem apparet in exemplo pramifio ultimo, cuius quidem numeros characterum
fingulos,primd per numerum binarium,fecunds deinde pertertiam unitatis par-
tem folutos fuifle uides. ,

SIMILL MODO BT IN FRACTIONIBVS EXEMPLA

proponi poflunt, N
' é
% ra, ualent ¥, quann jle ' Facit ‘4713—*‘-
3 ra ualmtggi‘ quan.‘;gl% - Facit 0

NPNC DE LEQVPATIONIBYS,
QVAE IN SOLVENDI!S EXEMPLIS,MVLTI-
fariam fefe offerunt, dicendum erit.

i Squatio,uthocloco fismitur, prout etiam ipfius-vocabulitrvueyin.
E4R| dicat,eft,ubi duzeres uel quantitates inter fe @quales elle proferun.
@ cur. Ex quoniam per has Algebrzregulas obfcura numerorum ex+
L8| plicantur enigmata, qua quidem ubi fecundum conditiones firas
- atqh‘ypotheé:: perhasregulis examinata fuetine,accidic tandem,
utaliquot quantitates,und ¢ fisnumenis, inter fexquensur, Quz quamit:llltum
BRI COHAnoO
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" collatio, cut primafropte obfcura & minus perfpicua appareat,ut planius, & cla-
rioribus uerbis,tanquam ob oculos,ponatur,necefleeric.

Proinde mult licet fint 2quationes aciinfinitz quodammodo, cum diverfee
propofitorum nigmatum fupputationes fubinde aliam atgg aliam poftulent,erés
nihilominus tamen ex his, priores atgp etiam precipuas (cum quod noftra tracta-
tio non plutes requirat,tim etiam quod tribus fjs perteptis ac cognitis,facile reli-

uas etiam conftituere, & fjs cdmode uti quifpiam pofsit) in prafentia ordine de-
?cnbemus. EST ITAQVE PRIMA AEQVATI1O inquaunius quantitatis
uel charaCterisnuinerus unius charaQeris numero zquitur. SECYNDA VE.
RO ET TERTIA AEQVATIOKNE $ funt, ubitribus charaéteribus confi-
atis numetis.illic quid€ naturali eorft ordine, hicuerd iam uno, iam duobus uel.
pluribus,obferuato ordine interrupto,omifsischaracteribus,numeri duorum uni,
- el contrd, unius characteris numerus duobus equatur. Et de hismbus nuncdein
ceps ordine dicemus,& primo quidem de proceflus ¢quationis primz.

AEQYV 4TIO PRIMA.

e Rima 2quatio eft,ubi duz quantitatesuel duo numeri,diuetfis cha.

Y& | racteribus fignati, interfe zquales effe proferuntur . Diuiditur in
2y hac,utregula de proportidibus precipit,minoris uel debiioris chara
Geris numerus,in numeri characteris maioris feu potentioris, Quia
®L auré numerusexiens modo ipfiusradicis, modd quantitatis cuiufd
ualorem exprimit,ubi radicis valoré expreflerit, quaftioni it ftatim fatisfaQ erit,
‘atp omnia peracta. Quod fifuerit ualor cuiufda quititatis,numeri exeuntis radix
inueftiganda, atq perinueftigatam fllam tandem quaftionirefpondendum erit.
Huius autem xquationis demonftratio & fundamentum eftipfa de Proportioni.
busregula, Radicum deinde inuentionis tractatio, ut qug ambo in communinu-
merorum fupputatione plerumg demonftrarifolent, A

SEQVVNTVREXEMPLA,

8 radices 16 N. 2
9 primx. - 18ra.  quotunitatibus zquatur - 2
6 fecunde  Fquantur 24pri.  unaradix. Facit 4
4 quinte 1 quar. 3
quantitates. '
Hzcnunc per refolutionem examinari poterunt,
. ALIA EXEMPLA.
8 primx 2 N . s
9 fe. xquantur 36 ra. Facit ynaradix 3
6 ter, 334 ra, 4
4 fex. 108 fer. - 3
: ' ADHVC ALIA
83 prl. 3+ N Y
of fe. xquantwr 38 ra, - Facitynaradix - 2
61 ter. 43z ra, o 4
4% fexre. ' 186 ter : 3
Sic alia hyivs 2quationis exempla praeferibi poffunt atep folut
etiam,ut pracipiture S

. h ‘ Sequuntur



 ALGEBRAE DESCKIPTIO, | -

SEQUVNTVR NVNC QV AED A M.

" "AENIGMATA SEV QVABSTIONE S;QVORVM -
folutiones tandem hanc primam zquationem requirunt. ,

Primum.  Inueniendus eft numerus, quo primd eius £, derefd
duo deinde # fuberadtis, 13tandem, uel 27 maneant,
Facit 285 ucl 6o B

PRO HVIVS ATQ.VE ETIAM OMNIVM SEQVEN.
tium,acaliorum qua forte proponi poflunt, exemplorum
tractatione,fequitur Canon quidam generalis,

In omnibus exemplis qua per has Algebrz regulas folui debent,ss xafdnou,
loco eius qui quaftioni fatistacere debéatnumeri,Radix feu una res,canquamali,
quid id efle de quo quzriturfignificans,ponenda eft:ea deinde,acfiverus folutio.
nis numerus eflet, fecundum exempli hypothefes examinata, in fine tandemid
quod uenire debeat, numerus fcilicet qu;gﬁiom’s uerus , fefe offeret, quare duo
xqualiainter fe. Sed quia hocquodultimo wenit , cum pro‘Pter inufitatos huius
regulz characteres quibus exprimitur, fion tam perfpicuum {it, ut prompreintel-
ligi pofsit,ulteriori operatione opus erit, quz nimirym per ditrerfos operationum
canones abfoluitur, Cuiusrei exemplum efto tale. -

Quis eft numerus, cuius una tertia quater fumpta, u faciaty

Hocexemplum talem habet fupputationem. Loconumeri, ut diQum eft,cu.
fus una tertia, & reliqua,ponaturi radix. Et quia exemplum habet, cirius una ter.
tia quater fumpta,u faciat, deradice pofita unatertia accipienda, atq accepta,mox
ca quater fumenda erit. Vieniuntautem {ic £ ra. qua cum ex hypothefi s1 effede.
beant, erit unum alteri xquale,ex quo dicta eft xquatio . Cadit autem in zquatio. -
. nemillam quz iam defcriptad nobis eft, Numerus igitur characteris debilioris in
numerum fignificantioris dividendus,ac per exeuntem tandem quzftionirefpon -
dendum erit. Veniunt autem s}, numerus de quo qugrebatur.Quod nunc exami.

nari poteft in hunc modum,
EXEMPLI EXAMEN. - . ‘
; Numerus ille de quo quaeftio erat,funt st . Et quia eius una tertia, 22 feilicet
quater fumpta, u faciune, operatio bona'eft, uerus etiam numerus inuentus,

PROCESSV IGITVR NVNC, Q.VI GE‘NERALITE&
in omnibus exemplis feruari debet, praemiffo, primo pofiti exempli

' operatioficfe habebit. .
Ponatur numerum illum de quo quaeritur,effe 1. ra. cuiusnunc %,
‘ ’ nimirum L. ra. fubtrata
, manent 3. .ra, atgdehis tandemt
% etis, quafint © 3 rafubtradis
mianent 73 1. )

13wy N+ =quales,

Facaigitur diuifione,ut preeceptum eft, debilioris charaGteris numeriin me,
mertm characleris fignificantioris , ueniunt radicum ualores utpofitifunt, 28 §
fcilicerrefpectuy;, 6odeinderefpedtunumeri 27, Quod nunc quidem de wtrogs
probari feu examiiaii poterit, o :

S Cc Exemplum



BREVISAEGVLARVM
e nxnmrLVM SECVND VM,
Dmldantur 4ointres partes fccundum rationem Subfuperblpartxcm

-tem tertias cONENUatas,
- Facit 733 1213 2033,

1%

. OPERATIO,
Efto + ra. prima
quare -1} ra. fecunda
- a¢- - 2Zra. deinde, tertiapars erunt.
S'mma igitur s“ ra, ®quales 40. N
Porss-r OPERATIO ETIAM INSTITVI, INCIPIENDO A NVMEs
 rofeu parteproportionalimedia,uel ultima etiam,fi placeat,

utfequxtur.
Secunda 1 ra -} 12, :
Tertiapars 1% ra. , o1 ra,
Summa 3 }ra. - uel 2tra, | @qua, 40 N
Tertium; D’iuidantur 4ointres partes,

Vtcum has, primam quidem in 4 , fecundam uerdin s, actertiam de-
indeiné dnulfero exeuntes numeriin Subfuperbipartiente tertias ratio-

ne contmucntur. N

. gy 43
Facie PArtes quxdcm s n¥ 2l
numeriuerdrationis 11y - 23§ PEIL)

Vel,nt cum has, ¢ rimam quidem per 4, {Ecundam uero per 5, acters
tiam deinde per ¢ multiplicauero,produ@inumeri in Subfuperbipars
tiente tertias,feu fimauelis, in Du pla ratione continuentur, '

- . Facit quantum ad ratio”

- 37 partes quidem - = 9;%3 u—-i,f, 17757
s . 4 y
numeriverora, : s o i
nem . tora. - 3835 635 - 16:4
- P - pe2S '
2 partesquidem .. = -2g2% 1045 435
. ,
numeriue Lo 1o ‘
L Uerorz... .sozg - gipd 22

OPERATIO EXEMPLI QYANTVM AD DIVISIONEM.
Divifionis  Rationis Dxunf’ onis .  Rationispartes,

Prima  1ra. - ira. - 3§, 7 n,

Secunda 2 ira . ra wel tira - g,

"I‘er.p:gs. 4t ra.. %é-rau R O i ra.
L7y ud g Acquales 40 N. &z,

OPERATIO EXEMPLI Q_,VAN’I'VM AD’ MVLTIPLICATIONEM.
Ratio

& -
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Ratio 2 v Rato 2
" Prima 1 4 v 1 reog
Seaun, 11 ra. 6% ra, it ? ra.
"Terpars 122 ' u ) L M
- Et ueniunt _
4% ra. 2qua. 40 N, uel 1$2ra. zqua. 40 N

4.  Groflus ualetio nummulis, 24 uerd grofsi florinum confticuunt,
Aliquis nunc florinum permutans,tot pro ¢o groflos, quotnummulos
cupiens, quritur quantum uttiu{@recipiac.
Facit, ytriufq recipiet & habebit 219,
\ OPERATIO,
Vnaradixgrofs. & 1 ra. num. &cz. -
Veniune, factaoperatione, 4 ra. aqua,- 24 N. o
s. Eftareaquazdam quadrangularis,continens in fuperficie segareofas,
inter fe & toti fimiles, Quiaautem huidsarezlongitudo ad laticudi
nem eft,ut4ad 3: quantaipfiuslongitudo, latitudo item fit,quzeritur,
Facitlongitudo quidem 13, latitudo uerd 2, '

OPERATIO,

Longicudo rora. uel 1} ra.
Latiudo % ra : v ra e
uenjunt 2 pri uel 1} pri. ®qua. g8 N,

6. Duxin caftris fuo fub imperio habet aliquot mille milites. Quoniam
autenf exercitum quadrata figura tantg amplitudinis,quanta fieri pofsit,
inftruere conatur,primacp inftructione fpecie quadrata perfedta,refidui
manent 284 milites:qudd fi in fingulos ordines unum duntaxat militem
adicciflet, tum ei 25ad abfoluendam quadratam aciem defuiffent, Quz.
ritur igitur,quot fub fe duxille milites habuerit,

Facit 14 mille milites.
OPERATIO.
: 12, . t ra 1 N
-t pri. . 1pri = 2 ra. + 1 N
+ 234 N ‘ —25
1prL. 4 284 N aquales 1 pri. 4 21a — 24N

: ADMONITIO, '

Hic, licet duorum chara@terum numeri, tribus trium chara&terum numeris
squentur, fed quia characteresin diuerfis ordinibusunius funtappellationis , pex
illas duas communes notitias, quarum una quidem eft: Si zqualibus zqualiaad.
ficianeur ,quod 8¢ tota qualiafint. altera uero: Siabaqualibus zqualia auferan.
tur, quod & reliqua fint 2qualia :peradditionem & ablationem huic fuccurritur.
Erititag, hocfacto, huius 2quationis exemplum, ut fequitur.

33 N - equales 2 ra.
Vna igitur radix , numerusfcilicet milicum unius ordinis in primaacie, 154
quate yniyerfus militum numerus 2 4000, qui erat :’nueniencd.us. Potet
‘ 2 ot



BREVIS REGVLARYVHM

Poteft huius exempli operatxo,ﬁ placet,etiam
icinfticui, .
‘X 1a. lnfe. .1 T, -—le'nﬁ?.
1 pri. 1 ptiv u x N —2ra,
— i; N ) - 284 N
quare 1 pri, — 25 N 2qua, 1pri. 4+ 255 N — 2 ra.

». Eft numerus unus ad alterum fefquiquartus. Quoniam autem de
maiori 8 ablatis, minoriuerd numero 8 uel 4 additis, colleGumadre.
fiduum 2 } rationem conflituit, qui'nam fint illi duo numen,quaerltur.

Facit, ubi quidem addun- !

168, maior, 132, uerc minor
‘L‘g uerd, 14:% ni;
- OPERATIO,
Numerirationis refliduum , colle.. [8
\ra. %ra. rrd, — s N tra, o i
4

Qxanntates proportionales, -

$ra +! N, ira, — sN ut g, 2. Quare

. 16
i { N equal, sra—g40 N

9. Numerusintres partes diuifuseft, Quoniam autem prima pars re,
fpe&u diuifi, fubfequialtetam : fecundauero, fubduplam: actertia dein-
de, &ipfa refpe&u diuifi, poftquam tamen 4 aliunde acceperit,fubfef-
quitertiam rationem conftituit > quantus it iple totus numerus,quantg
etiam fingulz partes, queritur.

Facit,Impo(sibile,cum tertia parsnihil F it, propterea quod duabus
prioribus totum & plus etiam conueniar, :

Totus qmdem numerus" 4%

: :
Velfacit prima  fecun, tertia
Partesuerd 212 22, — &
Id quod examiinari poteft in hunc modum :
Totus di. L ‘Partes . uerd
uifus . .prima - fecunda tertia
4% 2 ;—? 22 — & )
Pars prima totusdivi, parsfecun,
233 4% e
am 3 cum 2 bis
) 8 —18-7 : 837 4 it
Aequales numeri, bene igitur, Totus dxunfus,bene 1gitur.

""'8
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- % Tertia pars,
+ 4 : '
funt 3 3f 4% Totosdiuifus,
cam 4 cum 3
produ. 134 produ.” 1357, Aequales humeri.
Igitur bene operatum.

‘Quod filoco rationis quam habet{fecunda pars ad totum, Subduplee
fclllcet,Subquadrupla pofitafuerit.

Venietfacta operatione,
Totus quidem numerus s
Prima - fecun. tertia,
Partesuero 4 11 z

OPERATIO PARTIS PRIORIS,

Totus diuifus. Prima fecunda tertia pars,
1 1a, 2 na, Lra ira, — 4 N
Quare = 14r—4N 2quales 1 radici.

Vel additis & fubtratis, ueuiunt 3ira. =qua. 4 N,&cz,
Poteft etiam operatio aliter inflitui, {i radixunalocoalicuiys

. ' partis ponatur,ﬁc.
Partes Partes
3 Id. . I}' .
Totus Totus
2 ra. B L , 1 ra, <2 ra,
1ira, — 4 N 1ira,— 4 N
' Aequatio,

1ira,  =qua. 4N Jem ifra,  xqu. 4N,
OPERATIO PARTIS POSTERJORIS,

Totusdivifus =~ %ra. - S oxra, Totus diui,
' 13, % 1. - Vel . . ira, 1L ra,
tra—4N . Coakra—4 N

9. Sunttresnum eri,quorum primus & tertiusnoti, 43 & n, mednus
ignotus,Quiat uero,quam rationem habent primus & tértius inter fe,illa
cadem et & exceffus primi fuper mediuny,ad exceflum medij fupernu.
merum tertium, quantus ergo medias numerus fit, quaritur,

Faat ik quod probar; poteft, .

OPERATIO.

Primus mediys ’ tertiys.
48 . Ira, 11
48 N—ifaa, 1 —nuK

Confideratdiam, quz fint quantitates proportionales, quz deinde propotio. .

naliym quantitatdm proprietas, ueniynt uftimo.
$9 I o gqURy . 1056 N, &z, ’ '
, C 3 Sic
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ad
_ @ 30 3
Sicinter < 3% & 6 mediuselt
s 3 1
L2t ' 14, 16§

Suntautem numeri medietatis Harmonicz.

10. Sunt tres numeri, quorum primus & tertius noti,48 & 11, uel24
& 12,mediusignotus. Quia uerd, quam rationem habent primus & ter,
tius inter fe, illa eadem eft differentize medij & tertn) ad dié:’erentiam pri-
mi & medij, quantus ergo medius numerus it, queernitur.

Facit 415 el 20. quod probaripoteft,
n. Diuidantur 61 in o uel 6 partes Arithmetica progrefsionis,& efto
quodprima pars,uel primus ac minimus numerus fint &, quifunto®o,

uel quing reliqui® /

Facit refpe@Ququidem divifionis
in §ﬂ°“¢m 6% €5 6 6% 6% 7k 7k 75
fexuerd 7% 9% n 12% 143

OPERATIO.

s N minimusnu. 6 N  minimus
1 ora, excefluscommunis ued 1 na max, nu.
¢ N + sra. numerusul. sra + ¢ N aggrega’
, & ti dimidium,
Sicnumerus 49 diuifus, facta operatione ueniunt,refpe&u quidem diuifio.
nis eiys in partes.
nouem Impofsibile

infexuerd 61 7. 8% 9Zn 1k
12, ER quidam rex,funt & principes, comites & milites, quotautem
rex fub poteftate fua habet principes, in duplo plures {ub (e comites ha-
bét finguli principes : in quadruplouerd plures fub fe habent milites fin.
guli comites. Quia uerd miliibus numeratis, inuenitur, quod du.
centefima eorum pars nouencuplam rationem ad numerum principum
confljtuat: quot igitur nunc principesfuerint, quot item comitesacmi

lites Qkinde, in dubium uocatur. :
i Principes Comites Milites,
< Facit. 15 450 N 27000
Quod fecundum xnjgmatis bypothefes examinari poterit.

OPERATIO

Principum Comi. - Mili. .
Ponatur 1 ra. & eunta pri. 3 uerd fecundam
. at@g randem
Ll - xqualis - 9t

1. Eftzdificium quoddam zrageAriAws fecundum quatuor ciuslate.
. . ra extruCtum,
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fa extruGum, cuiusaltitudo cum ad fuam longitudinem Superbiparti.
entem tertias,ad latitudinem uero,Duplam fefquialteram conflituatra,
tionem,altitudine deinde cum longitudine, ac producto tandem cumla
titudine multiplicato , numerus 39930. _ul‘naru_r’n producatur,, quarite
huius adificfj fingulg dimenfiones fuerint, queritur,

Facit ~ 55 Alditudo, 3 Ldngi. & 2 Latitudo.
: " OPERATIO. e
Altitudo 112, ' 13 ' 23
Longi. % = . wel Ira L
- Latitu. 2 © % Vel 1ra.
C . Fa&amuldiplicatione ut pracipitur,ueniunt

gy fe. wel 1° fe. uel 3. axquales 39930 N.

14 Murus,cuius longitudo quidemin 3 1ad latitudinem,altitudo uerd
in quincuplarationead longituding cSftructus eft,ab Artifice tandZ oso
coronatis redimitur.QuoniZ autZ, cit pro fingulis uirgis, ut dicitur, ex.
trugdis, tot coronati,quot ipfe murus inlatitudine uirgas habet,expofiti .
'ﬁat,q;:xg’nihuiusmuri altitudo fit,[5gitudo it€,aclatitudo etid, qugritur,

acit 35 Alttudo, - 7 Longi. &aLatitudo.
‘ OPERATIO,
- Altitudo, ¢ uel 1. 2
Longi. 1ra. ¥ "3l
Latitudo 2 % uel 1ra.
g0 R
Nunc quantumad folutionem,dicendum eft
Corona, '
Vina % v ‘7 18
1 3.ra;  quant { i fe. ’ Facit iﬁ,—, ter, 2 930 N
s "%f, zif )

15, Diuidantur'>2in quatuor partes, quarum prima ficunafeptimafe.
- cund & tertiz, fecunda uero § tertig & quartg, tertiaautem 1 quar.

tg & prime, qugritur de partibus. P Facit,
rima fecunda .»-: ;. teria - quarta pars,
POTTIES: SNSRI - S ok R A

PEEIPE I P
OPEKATION. :
. Ponatur primam partem efle 1 radicem , erunt ergo fecunda & tertia partesfi-
mul 7 radices, ac quartadeindeid quod eftreliquum, nimirum 72 N — s ra, fic.
' Prima = - fecunda&tertia - ~ "~ . quarta,
112, I 7.1 - e N — § fa,
Ecquoniam exhypothefi, fecunda pars eft tertiz & quarta partium una quin
ta: partes coniungendo,erit hzc eadem fecunda omnium trium , lioc eft fecundz
tertize & quartze partfum, una fexta, Ex harum igitur aggregato, quad eft 72 N —
.:zrg} una fexta fumpta ; per eant quanea fecunda pars fola fit, mamféﬁhb(iiun
. . . \ , . ux
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- Qua quidem cum ftisinmora; & tertia per fubtraGtionemnota exit, Partesigitus

fingule, ut fequitur, o . .
-~ Prima fecunda tertia qua'm(
1ra, Nt yira—uN 72N —sra.

Rurfus quoniam etiam, & id ex hypothefi , tertia pars ipfarum quarte & pri
mz partium dimidium eft: fequitur hanc eandem tertiam bis fumptam, quartze &
prima partibus fimul fumptis, uel fi mauis,banc tertiam folim, eius quod ex quar
ta & prima colligitur dimidio,gqualem effe. Aequatio igitur,utfequitur,

14312, —324 N zqual. 72N — v ra,
inminimis 21} ra. aqual, 96 N.
uelyira — N aqual. 36 N—3in,

inminimis 1o ra. zqual’ 45 N. o
Sic 9o,unitas,ac quilibecnumerialij,Fractiones etiam,eadem ratio-

nediuidi poflunt. .
* Suntautem partes, refpeCtuquidem
Prima fecunda tertia* *  quarta,
o 5 14is 3f & 4
Vhnitatisuero, 1z - 45 PSR : 4 :

16, Tresnegociatorks focietatg ineuntes, contulerunt17o aureos.Pri
mus itacy cum {ua pecunia collata huic contra@ui interefle uult 3 menfi,
bus, fecundus 6, tertius 8, Nunc fi hac communi pecunia, tantim hoc
temporis fpacio lucrifecerint,ut fors cum lucro perficiat fummam 375 au.
reorum, atque primo 75, fecundo uer6 200 aurei , & tertid deinde quod
reliquum eft tribuatur,quaritur quanta nam uniufcuiufg fors, Guea fin-

gulis collata pecuinia fuerit. : Facit
Primi 6o, fecundi sgo. tertlj 30, aured,
o OPERATIO, '
Tempus - accepta collata pecuniz.
Primi 3 .75 1 12
Secundi 6 200 : 1% ra. .
- Tertij g8 100 : 3 atp
tandem 25 13, =quales o N,
17, ~Propofitum eft dividere o1, 277 uel us
in quatuor partes,

Primd, fecundum ratiofies 11, duplam & fubfefquitertiam, quaritur
quz'nam fint partys futura, ‘ ,

»

OPERATIO o8 . 27 vg
;ra;' Fat C viz | niz . sk
3 acit 24%% A pik
i S 1z 3L -k _
9 1655 412 I afy
FERTY ) %qua, . 91, 37 ug R
vd
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Vel fecundo, fecundum rationem 11 feu 33 contht!mm,

R 91 L7 4 = i -
i nif . 495F
2 2 .y
oyquide ¥ 78k »i
16 % 454 ui}
. v u 34 143t
Facitfecundum ratio. ) . . o
nem, 835y 73%% ys &
21533 61is¢ 25178
e M HE e
. 8503 2503 10353
380 o3z 3%3
OPERATIO
B I «
% % AEQVATLIO - ot
$n gr e uwl uxn aqE o N
:7 = 1ng

" Veltertio, e prime parti 4, fecundze deinde 3 additis, a tertianero

parte, 2,;ac quarta deinde,unitate fubtracta, aggregati tandem & refidut

numeri fubduplam rationem continuatam,uel

plam,& 11 rationes habeant, Queritur &cze,
quantumadrationem fubduplam continuatam,

fubduElam »fubquadru,

acit

RefpeGuquidem o1 _a7 uerd, ac us deinde
Primapars a3 et 43
Secunda 9% Impofsibi. 123 - 134
Tertia 7% le, uel lo"{? ' 3451
Quartadeindes1£ ‘ i 66 Ly

Quantumad rationes fubduplam,fubquadruplam > &z

Refpetuquidem or 27 .i'g

ima pars x—:—g — _’« 3 _f_’

Secunda 83; Impofsibile o2 uéy

Tertia 461% uel +-s}3 5925

Quar.demde 3472 +nis 44l
OPERATIO,

Sie prima pars 112 Vel 112, ) .
fecondaigitur s ra. + ¢ N - z2ra s N Lo
tertiauerd  4ra. =13 N sra. -+ 34N

acquartadeinde s'ra, 4 3N 6ra, 4 N -
Aegquatioigitur quantumad _

primuth 15 ra, « 56 N - L

o o xqual on 27 wms N

fecun, sy 1a, -+ 64N :

D Acquatio
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N4

- AEQVATIO SECVND A

=1 Ecunda =quatio eft, ubi tres numeri tribus diuerfis, continuatis ta.
| men, characteribys fignati, duo uni, uel unus item duobus gqualis
fd]! effc profertur. Hec zquatio quia tripliciter uariari poteft, cum aut
duo maiores minimo , aut duo minores maximo , aut uero maximus
ES¥) 8¢minimus , medio characteri, ut prafens figura habet ,¢quentur.

FIGVRA AEQVATIONVM, .
Secunda '

. : Tertia quatio.
Ideone in generali huius defcriptione confundilectorem conm:?zt,pro eout
ct

tripliciter uariatur,ita etiam triplici eam regulauel canone ordine defcribemus.

‘ CANON HVIVS AEQVATIONIS PRIMVS.

Vbinimirum maiores duo,minimo characteri gquentur, utpote pri.
ma quantitas & radix,numero;fic. '

- Pri. 4+ ra.  zquales. N.

Huiufmodi ex@plo propofito,erit maximg quatitatis numerus, autunitas , aue
n0.Quod fi unitas fuerit, titad quadratii dimidn numeri charaQeris medij,nume-
rus characteris minimiaddi,d radice deinde huius collecti quadrata, dimidid cha.
racteris medij fubtrahi debet. quo facto, qufitinumeri copos aliquis erit, cituide
licet per id quod relinquitur , radicis ualor exprimatur.Quod fiuerd nd fit unitas
maximi characeris numerus in ex€plo aliquo propofito,quiand pluriii,fed unius

. titum radicis ualor defideratur,in maximi charaéteris numerum,autfra&tionem,

uel quicquid tandem fuerit, inguli fingulorum trium chara®erum numeri diui.
dendi, & diuiforum loco exeuntes, ut eorum fubmaultiplices, fumendi & ponendi
funt. Erit autéfic exempli ®quations aliud, quod licet difsimile uideatur priori
Foﬁto, nihiflominus tamen, cum multipliciym & fubmulriplicium una & eadem

itritio,non ab eo diuerfum erit. Reductione igiturhacad unitatem maximi cha-
racteris nuimeri, procedendum deinde,prout fupta canone eft traditum.

CANON HVIVS AEQVATIONI1S SECVNDVS

Vbinimirum duo minores, radix {cilicet & numerus,xquentur pri
mg,chara&terimaximo, fic, ‘
o "Ra. . N zquales pri.

Et in huiufinodi exemplis maximi characeris numerus, aut unitas erit, ,
autnon, Quod {ifueritunjtas, tum ad quadratum dimidij numeri characteris -
medij, ut in preecedenti canone factum, numerus characteris minimi ad.
di: ad radicem deinde huius collecti quadratam, dimidium charaeris medij
fummi debet, & perfecta eritzquatio. - Quod fi uerd non fit unitas maximi cha-

o ) ‘ © ralteris
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* eacteris numetus ifi ‘exemplo aliquo propofito, huic tm (quemadiodumin
ptzcgdcnti tradiufm) diuiﬁone? utad unitatem redigatur,fuccurrendusm erit.
CANON HVIVS AEQVATIONISTERTIVS. N
Vbinimirummaximus & minimus, ut «ft prima quantitas & nuwe.
rus,medio chara&eri,radici fcilicet,zequentur,fic,

AN

Pri. 4« N Aequales ra
In huiufmodiexemplis , ubimaximi characteris numerus unitas fireric , ffatim
& quadrato: dimidij numeri charaGteris medij, contraut famin precedentibys eft
factum, numerus-characteris minimi fubtraht: radix deindehuius refidyg quadra.
ta, ut libuerit, ac prout rationi magis confentaneum fuerit, ueld dimidio numeri
characteris medij fubtrahi,uel eidem addipportebit.at‘cp utrum horum £ Gum fue
vit,cum tam per id quod hic colligetur,quam ctiam quod illicreliGum figerit, radi.

¢is ualor indicetur,exemplo fatistactum eric,

X

_$EQVVNTVR NVNC HVIVS SECVNDAE AEQV A’
’ tionis fecundum prefcriptos tres canones exempla, :

CANONIS PRIML ;" SECVNDL
1 pri. 4+ s ra. “¢s N. ’ s + 13N 2 pti,
4 in fe. .6 + 65 jimfe. §7 4 13
ueniunt $i. Hufusradix, . ueniunt 4. Huius radix,
funt 9, minus 4, funt: plus 13
manent . . e« ~ uenfunt 31
At tantus eft radicis walor : quod quidem refolutione facta
nung probaripoteft, _
EXEMPLVM CANONIS TERTIL .
_apt. 4 12 N equales _ra,
4 in fe. 16 minus 12
manent 4. " Huius radix quadraca

- rde .
funt ,{ d 4, &'manent 2 ,uel proueniunt 5.
a

Vierqradicis ualor, ac probationi conueniens numerus.
, SEQVVNTVR EXAMINA. 4
Primim autem numerorum canonis primi,radicis valore exiftente %

1 opri. o4 8 ra, zquales & N
s infe, cum g e

2¢ 4°< . . -
65 Acqtotfuntetiam numeri,ytapparet: beneigitur, -
- Examen numerorum canonis fecundi,radicis ualore exiftente 3%

3 ra, -+ 12 N " zquales” 1 pri.
cum 3-‘-I ) 3%
10k e i infe,

1 xquales 1zL ben¢igitur,
na 1 DL Examen

al
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- Examen numerorum canonistertf, radicisualore exiftente -2, . _
Yy pri + 2 N ®quales 3% 3 - "N
&in fe. : ‘ bis AR
g U-:.“"'."A,‘ bad 12 ' . . o
' .16 =qualesnumeri 167 beneigitar,
- Eodem modo inftituatur nunc examinis operatio,radicis ualore exiftente ¢
vpi 4+ o N ¢quales s
& infe . fexies .
© 36 12 ) &
‘ 48 xquales numeri 48 K,
. .  ALIVD EXEMPLVA .‘
. PRIMI CANONIS, SECVNDI CANONIS,
i, ra, N ra N pr
4 -+ 3 cquales 2y .3 4 D5 ®qU. 4

~

. ch, quia maximi characeris nomerus non eftunitas, diuifione,ut diQum
eft, ei fuccurri debet, Veniuntauatem fafta divifione,

pri. ra. N ra. N prie
QRS :oXqu 7o i 4+ 2 equ. u
fin fe, 8 ~+ 37 3 infe. 2; 4 7° '
weni. 338, Huius ra, geni. 222 Huiusra.
~funt 7 3 minus "% funt 6§ plus
; -fnanent 7 R ' ueniunt y
' radicisualor. , radicisualor,
ALIVD TERTI1 CANONIS EXEMPLVM,
3 pri. -+ ay N xzquales = o2 m, ,
Ethic, quia maximi characteris numerus non eftunitas, diuifione ei firccur.
rendum erit. Veniuntautemhoc facto, .
sopri. 4+ 37 N zquales 2 N
¢ infe. -°Z°, minus {7, manet 2§
: o de \
Huius ra, qua. eft 12 { d'é‘;, & manenty, uelprove,
a

niuntie}, Vtercpradicis ualor, quod examinari poteft.

Porrd ne quis opinetur huius equationis tractationem rationibus ac demon.
firatiohibus carere,isfciat: Primi quidem canonis operationZ ex propofitione 4.
libri Euclidis fecundi, Secundi uero ex fexta, ac terttj deinde canonis ex quinta
propofitione eiufdem fecundilibri defumptam efle. Eo itaqy cum peruentum fue-
rithorum demontftrationes acfimilitudines quas cum rationibus illaruny propo.
fitionum habent, indicabimus, - ‘ :

SEQVVPNTVR NVNC QVAEDAM,

ABNIGMATA,SEV QVAESTIONE §,Q,VORVM
. folutiones tandem hanc aquationem requirunt.

Primum,~ Querantur duo numeriinratione33, utfiunuscum
‘ A T ' altero
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altero multiplicatus, producto deinde ambo numeri additi fuerint,
‘1423 colligantur. “ )
A Facit 19} & ¢

...  HVIVS EXEMPLI OPE RATIO HAEC EST.

Ef}o primusnumerus , & maior quidem, 1 radix, Et ?)uia ratio, éx hypothefi,
canftituca eft Tripla felc uquarta,hp_cob{cruato,Regu!a roportionii(dicendo 3
cfg_m ira.quid 4 ) erit iumerus fecundus ¥ ra.Quia uerd multiplicatio huiufmodi
nametorum,unius camaltero,und cum his ipfis numeris fimul additis, 4.2 L confti
tuezedeber, & id ex hypotheli: :radix igitur cum ;% ra. multiplicari,producio de-
inde ambo numeri, 1radix fcilicet 8 ;% ra.addidebent, & colliguntur tandem

% pri. -+ 1g3ra, @quales 1421 N ‘

Quoniamautem eft huius fecundz 2quationis exemplum primum, haec vero
ipfaquatio cum praxim habeat aliquanto qudm praecedens prima difficiliorem,
ealicuiforee hac defcriptione nd fatis me feciffe widear, quod defcriptione regulg
propofuimus,illius eiufdem etiam fam calculum fubiungere uifum fuit, Eftoitags
numerus Maior 1 ra. Minor 4 ra. rodu. % pri.
Numerorumadditione facta, :
ueniunt £ pri. - 1:fra zquales 142 1 N.

uel diuifione, fecundum {uperiorem regulam, maximi charaQeris numero ad uni
tatemreducto, .

" ueniunt 1 pri. e 4ira 2quales 4633 N.
Eftautem exemplum canonisprimi. Facta igitur nuncoperatione,ut praci.
» . ) \ - . M
pitur,ueniuntnumeri . 1} & 6, utfupraindicacum,

ALIA HVIVS BXBMPLI.OP‘ERATIO.

V'tin pramiffa operatione radix pofita numerumrationis maiorem fignifi.
cabat,ita nunc, initio fumpto a minore,efto quod radix pofira fignificet numerum
rationis minorem, cum {ic regula proportionum(dicendo 4 dantrra, quid 13) mas
ior numerus fit 3 1 ra. multiplicatione 8 additionte peractis , ueniunt -

©3ipr. ~+ 4ira. zquales 422 N \
Vel, redu&ionefacta, & c=.
ppri 4 i ora xquales sz2 N

Secundum. Proficifcitur aliquis peregré,uaditautem primo die1 1 mi-
liate, fecundi deinde dieiatq deinceps fequentium ordine omnium
itinera, arithmeticamedietare abfoluit, iter cuiufgp fequentis fuper pre.
gedentis diei iter in miliaris una fextaaugens. Nunc uero cumille fecun-
dum hanc medietatem iter quoddam 1370 uel 2955 miliariorum abfoluen
 dum & perambulandum fibi inflicuerit,in quanto tempore id facere pofl
fi,queftioeric, E ST )
:  primum quidem, in 17feptimanis, & 1 die,
Facitquantumad { 2 '
: © Ufecundumuerd, infemeftri, minus 2 diebus, -
N - OPERATIO. » -
Ponatur 1 radix dierum,quo illud iterabfoluat, et erit 1 ra.— 1N, exceffurii nu-
merus. Et quia 3 miliaris, exceffus communis,erit « ra. — 1N, excefluit fum.
ma. Etquiaetiam: L miliaris, primus numerus, - 3 N
sy ' ’ - ‘ D3+ ira
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Atgflic Lﬁa?'—-—?—ilﬁ» exprimo & ultimo aggregatii, & tandem multiplie

cationefadta, i;g'ffi‘A + 1yra. zmquales yyo uel 2955 N, &ez

3 Numerusin duo diuifus eft, in 4 fcilicet, partemnotam , & alium de.
inde numerit, parté fellicet ignotam. Quomnidautem parteignotamultis
plicata primd in fe, deinde cum parte etiam illanota, 117 colliguntir,
* " quantus fuerit totus numerus? Facit 13 ' v
quantaitemignotapars; ®
OPERATIO, _ ‘
Ponatur’ 3. ra. numerus divifus. Ecquia 4, una8notapars,atép
fic 1ra — 4 N, parsignota, ultimé tandem, multiplicationefcilicet facia,
i 4 ra, + 117 N uni prime cequales eruns '
Eftautem exemplum canonis fecundi,&cz,
ALIA OPERATIO,
-4 pars dataexhypothefi,
1+ radix, nondata, quare tandem '
1pri. +~ 4 ra, ®qual. uy N,  Exemplum canonfs primi,
4. Sunt tres numeri continue proportionales, unus autem extremo.
rum cum fint 20 1, alter uerd & duplum medij , 22 faciant, quantusuterc
fir,medius {cilicer 8¢ alter excremorum, quaritur,

Faci medius quidem ®
aCit  alter uero-extre, 4
OPERATIO, :
20} 201
% s
1 ra, wel . nN—1n
22N —z2ra, 112,
Fa®amultiplicatione , uenfunt ultimé
N : pri  ra ra. pi. N
4453  xquales 1+ 4o} 125 TQUA. 2 - 434
Exemplum canonis prim{ Canonis tertj.

s. Propofitum eft diuiderenumerum 8 in duas partes,quarum fecun
d quantitates, una cum primis, & his ipfis numeris,i99 faciant, qua.
ritar,&cz, : C
Facit s & 3.
| OPERATIO,
113, C 1 pri 1 fe.
$N—1nra “64N—161r 1 pri. 512N 192 ra, o 24 prl. =~ fe, ,
s8¢ N — 208 ra. 4 26 pri.  zquales 194 N
Veladditis &. fubtra®is xequalibus,
.  uemiuntaépri. 4 390 N~ aquales 208 12,



L
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Eftautem exemplum canonis tertij, atqg radicisualor 3 wel - ¢, utlubet,

prior pars. Quarepofterior 3 minus, Xezx. .
6. Duo habent mercis cuiufdam libras uel ulnas . Quoniagm autem,
cum quot ulnas primus habet, tot fecundus uno coronato uendere
foleat, primus deinde, quia uno coronato tantum exponit,quantaeft 1
earum ulnarum quas fecundus habet,atq cum fic ambo s coronatos,
uno fextante minus,acceperint,quot ulnas feorfim uterqg habuerit,quot
deinde ulnas uno coronato uendiderit, queritur.

primus 2 ul, , v 1tul,
Facit{ ' - Vendiditautem yno corona.[
Lfecund. ¢ ul. L2 ul,
OPERATIO.
6 ra.
; Primus 1ra Acdpiunt ualN — sra.
fecondus uN-—1ra, autem uN-—ira.
) 1 1a.,
Quare MN+gpi—nr  Lan N

M Xd, —1 pri. R
In integris deinde & ultimé :
ueniunt 77 prii 4 726 N aqual. §17 ra.

* Eftautem exemplum canonis tertij, atqs facta operatione,radicis ualor 2 pro
negociatore primo.  Quantum nunc fecundus habuerit, quot deinde uterggul
nas uno coronato uendiderit, facili calculo hzec ex ipfa pofitionis folutione, feu
exempli huius hypothefibus haberi poffune. :

Efto nuncquod ambo acceperint 7 coronatos , ulnz uero 241 fuerint,
cgteris manentibus,

Operationeigitur inflituta,ueniunt qudd primus habuerit 33 ulnas, Quare
{ic fecundus reliquas 2 1. & quod uterque uno coronato ulnas 3 1 expofuerit.

7. Habentduofericum ; unus quidem 4o, alter uerd soulnas, Quoni,
amauté, cum primus in triente ulna plus, uno coronato det quam iple
fecundus, arqg deinde in medium collatis pecunijs , 42 coronatos nume:
rent,quot utercp ulnas uno coronato expofuerit, que”

.. g primus 3% o

ritur, Facit § fecundus 3 3

OPERATIO,

.

ooul . :
intriente -, 40 Prl. 1 ra, + 3} N ¢ e N ‘
42 €OrO, , & o+ N
&z, g N
go fe. 112 g. 22
o 3 Ide
' _ Adregulam proportionum quantitates pofita.
. - ulnz coro, ulne,. ®
g ra. -1 N . .
: 3 uno 409
. Facit&ezx, '
% mo 90 AR

+ Fada,
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' Factaadditione, ueniunt

o fa, - 9o
39; pn’ ,+. 91 = unalcs 42 N

»

Sub una denominatione deinde atep ultimd, inmindmis item
58 12 - ig N. xquales 2 pri
Eft autem exemplum canonis fecundi, atep operatioficinftituenda,
5% ra. 4 3 N zwquales 1 pri.

s

22 infe, $21. 4 3if, ueniunt 3¢ . o
cuipsradixqua, 3¢ & 22 (quefimul, 3 conflityunt)nu.
merus eft ulnarum , quot fectmdus pro uno coronato expofuity

Primiigitur 3%
ALIA HVIVS EXEMPLI OPERATIO,
Efto qudd uno coronato uendat

. uln, uln, : €oro.
. l. 3 g '§ 40
40.  Primusquidem 1ra oy o
] o N
+ N S Qo 27
90. quarefecun. ¥ ra, — 3 T — N
Fa&taadditione acceptorum,ueniunt
g9ord, — 4o B
,, TP — 1 a zquales 42 N
) Inintegris ueniunt
390 12, — 40 N zquales 126 pri. — 42 I ,
Vltimo uerd & in minimis.
216 1a. zquales 6 pri. + 20 N . ,
Eftautem exemplum canonis tertij, unde operatio ficinftitwendas i
3¢ ra. uel 2% ra, 2qua. 1pr. 4+ 22N ‘
%, 2 nfe, 14, minus %-;";i '
e
manent 'if¢. Huiusradix -,"—‘:'.{ q 2 uel 3¢
a
manent 2., nonuerus : velueniunt 3%, yerusnumerys, Id quod
nunc examinari poteft.

AEQYV ATIO TERTI .

1 Ertia 2quatio eft feré eadem cum fecunda: nam & hzctres numeros
 ribus diuer{is characteribus fignatos requirit. Sunt tamenin hac
@ | numerorum characteres non contimui, ueram femper intér quofeq
Bl duosfibi proximos, iam unus,iam uerd duo uel plures omifsi:ac duo
=== randem uni,uel unus charaGer cum fuo numero ducbuszqualis cffe
profertur. Qugpropter ut fecundz, ita & huius tertiz zquationis eft operatio,nifi
quod poftquam ad finem operationis peruentum fuerit , ubi jam radicis ualor ex
petandus effet, cumnon radicis , uerum alterius cuiufdam chara@eris ualorfefe

offerat,illius characteris fecundum fui exigentiam(prout quidem unus uel plures.
charaCteres {imt omifsi ) radix, utin prima zquatione f&um quzrenda,atcy per
. ' , cam
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eam tandem inuentam , radicis talor exprimendus erit. Heec ntuflanm requiric de.
monﬂ:_xau‘qnem, cum ex precedentibus duabus (quarum demonfitationesunde -
peti debeant,indicauimus )corhpofitafit. a

SEQVVNTVR EXEMPLA,

Primum. o Ter. + 5 pri. wquales 204 N
: I

E 3t
yinfe, 52f, plus 2$*,ueniunt *95%°, Huiustadix 92 minus £
manent 33 uel 4. Atgiseflernumerus folutionis . fed quiautringg

unus character negligitur, huius igitur numeri,ut primz quantitatis,radix, » fcili
set, numerus folutionis erit. ' ,
Secundum. 14% fec. + 1200} N zqua, 1 Quin,
7%z infe, 418t plus 1200}, ueniunt 31148, Huiusra, £2°, plus yZ;;
ueniunt °%¢ uel 3. Acqis effet numerus folutionis.fed quia utringg
duo characteresnegliguntur, huius igitur numeri fecunde quantitacis radix, 33
fcilicet, numerus folutionis erit,
Tertium,. 1 fep. + 2400 N mquantur 2402 ter,
uot infe, 1442401, minus 3401, manent '
1440000 . Huiusradixquadrata,

de :

funt 100, { uo1, & colliguntur hic quidem 2401, illic uerd
N ad .

1 manet,uterg folutionis numerus. Sed quia utrings omittuntur tres characteres,

non’ij igitur numeri, fed horum numerort, ut tertiarym quantitatum,radices, qua

funt 1 & 7, folutionis numeri erunt, ) : .

His certe tribus exemplis uidere Lector poterit, quim plane idem fit huius ac
pracedentis fecundz zquationis proceflus. nifi quodin hacultimd, prout qui.
dem characteres plures uel pauciores intermifsi fuerint, radix quarenda fit. Vno
igitur atg altero pro haczquatione exemplo pofito , ad alias huius regule preces
ptiones pergendum erit. ' ‘

SEQ¥VVNTV R NVNC Q VAEDAM

AENIGMATA,SEVY QVAESTIONES, Q.V O
rum folutiones tandem hanc zquationem requirunt.

Primum. Propofitum eftinuenire duos numeros , quorum multipli-
catio quidem unius cumaltero 24 , fecund='ueto illorum. quantita -
tes imul iuncte 280,uel 539 conflituant :qugritur, quinam fincilliduo -
numeri, '
v

Facit 4 & é, wel 3 & 3.
"OPERATIO, ’

Nume. Secundz quantitates,
v primi fecundi nungeri. -
11 ﬂ 1 fe, 13824 N.
1 13, 1 e

E . Quan
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-«

vi o i Quandtatibus fecundis fimul iunctis, ueniunt Crere
- pquin. = 1gzar N aquales 280 .uel 539 No e
1 le ' o : 199
In integris quantum ad numerum  2so.
1 Qtlin. - 13824 N aequales .- zgo ft.'

140 infe, 19600, MINUS 13824; mMANent 5776 Fluius radix quadrata
{de _ ‘
76 (L’ q 140, medieta. medij, manent 64, uel proveniunt 216, ra-

a :

dicis quidem ualores ac quaftionis numeri, {i charaGeres continui effent. Sed
quia ucringp duo characteres neglectifung,nonigitur hi, fed horum numeronumy;
vtlecundarum quantitatum radices, 4 fcilicet & 6, qualtionis numeri erunt, Id

«quod nunc probari poreft,utfequitur. o o
Quantum ad nunterum

priorem 230 pofteriorem  ¢39
Numeri Secun. Numeri Secunda
- propofiti - . quanti, propof. quautitates
4 16 " 64 3 L9 27 R
6 36 216 8 64 s
24 250 24 539

Secundum, Propofitum efl inuenire numerum,cuius quadratum poft
quam primoacceperit 8, fecundo uerd 3 amiferit, ut multiplicatio tandé
colleti cum refiduo 6942 producar,

Facic 9
OPERATIO. ' '
1 n, 1 pri. + 8 N e
1 pri 3 pl'i - 3 N N

1 ter. 4+ 5 pt. — 24 IN  a@quales 6942 N,

Veladditis qua funtaddenda,nimirain — 24 N,parti utrig , weniunt :

voter. . 5 pri. xqua. 6966 N, i

Eft jutem in fecunda zquatione exemplum canonis primi , quare fecundum

illtus pradceptionem operatio infituenda eft.  Veniunt autem - operatiqne

abfdluta s, tanquam radicisualor. Sed‘quiagnuscharacter utring inter duos

proximos eft neglectus, non igituripfe numerus, fed efus radix quadrara, » fcili»
cet, radicis ualor & numerus quefitus erit,id quod nunc examinari poterit,

Tertium, Fropofitum eft inuenire numerum, cuius quadratum,
poftquam primdacceperit 8, numerus uerd ipfe 3 amiferit,

ut multiplicatio tandem colle&i cum refiduo
534 producat,-

Facit )

| Seéuuntut'
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SEQVVNTVR NVNC

ALIAE HVIVS REGVLAE PRAECEPTIO-
. NES,ALGORITHMI NIMIRVM,VT VOCANT, DE
SVRDIS QQVADRATORVM,CVBICQRYV M,
&idgenus, Binomiorum item & Refiduorum, per
fingulas fpecies tractatio,

==V M E R 1 igiturfurdi funt, quorum radices defideratz, nu.
i mero certo expreflz, inuenirinequeunt. Ve numerus 3, quia
i [nonz, fed ex ipfo quantitatis cuiuldam radix expetitur,licet per

fe rationalis fitnumerus, tamen ratione illius defectus,jamirra.
N1 |tionalis & furdus appellatur. Eademrationeny. 13, 21, 346, multi
i litem numerialij,pro furdis haberi folent. Notantur autem,ut in
=2 |(equentibusapparet, huiufmodifurdi, praueradix aliaatq alia
elideratur, fuis proprijs notis. Quod ipfum ideo fit, ut nimirum eorum drationa,
libus numeris difcrepantia(qui abfcy ﬁ%no & abfoluteé proferuntir) cognofcipof-
fit. Quia autem vari¢ funt numerorum fecundum quantitatesappellationes,cir alfj
prime quantitatis, alij uerc fecundz, tertize,quartg, uel decimze, ac deinceps qua.
rumuis aliarum quantitatum appellationem habeant,uarios etiam horum furdo.
rum numerorum Algorithmos, feu tratationes efle,neceffaric fequitur. Atg de
hisnuncordine dicendum erit. & primd quidem:

DE SVRDIS NVMERORVM PRIMAR

QVANTITATIS,SEV,VT VOCANT,

Quadratorum.

NVMERATIO VEL ENVNCILTIO,
Caput I.

ama| Nunciatio eft facilis. Primd enim character,uel fyllaba,quz numera
B | praeferipta eft, per quam etiam numerum propofitum,Surdum efl
| lignificamus,mox deinde numerusipfe exprimitur. Ve exempli gra,
3| gratia. ra. 29 exprimitur, Radix uigintinouem :uel, utfit enuncia,
== tio plahior, Radix numeri viginti nouem . Intelligitur autem radix
quadrata, cum in prafentia fit quadratorum tractatio, In cubiciguerd, dequibus
erit tractatio fequens, cubica uel fecundg quantitatis radix confideratur, Acgpin
genere, cuiufcundg fane quantitatis tractatio fuerit, eius conditio per notamradis
cis, Ra, fignificatur,ac deinde etiam exprimitur. Solenttamen multi,8¢bene eti.
am. has defideratas radices, fuis punctis cumlinea quadam a dextrolatereafcen.
dente, notare, atgs fic proradice quidem quadrata, ubi heecin aliquo numerc de”
fideratur, notam J: pro cubica uerd, w: acradicis radice deinde, J/ preponunt:
de quo obiteradmonere Lectorem uolui, ' .

MVLTIPLICATIO. CaP. IL

T e
> ard

#

Vltiplicatio furdorum in genere, eft radicis unius furdi numeri toti-
es,quot funt unitates in radice furdi alterius,coaceruatio, Hecautem
erficitur, multiplicatione unius numerirationalis (neglecto chara-
| Ul Gere) cum numerorationalialtero . Nam ftatim tandgmradix pre-
o N dycti, id quod ex muldplicatione radicis unius cum radice furdialte-
rius prouenerit, indicabit.
c: .

‘-

E 2  Exemplh |
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° ‘y" - *;'J . E‘&(E MNPLA SVR To - . B .
ra.> cfm ra. s Item =~ ra. 24 tum. ra. ¢4
prodd ra. 56 ) ' " produ, 36 C

Quod autemin his duobus exemplis, multiplicatio in uno quidem, Surdum:
in altero uerd,rationalem numerit produxerit, mirandi non eft. pofle enim id fieri
in multiplicatione furdor#, docetur propofitionibus 1g & 23 decimilibri Euclidis,

SEQVVNTVR EXEMPLA ALIA,

. ra. 6 cum ra. 24 kem ra. 121 cum  ra. 4%
produ. 4] ' produ. 7%
ADHVC ALIA. _
3 cum J 8 Item 4l cum J 14
produ. J 72 . produ. J 2531

Inhis duobus exemplis,cum unus numerus furdus, alter uerd rationalis fit,ma-
merus rationalis,ad {imilem ipfius furdi quantitatis appellationem,multiplicatio.
ne reducenduserit. Nam femper unius appellationis effe numeros in furdorum
trattatione, cim hacin regula, tumin fequentibus necefleeft. Exquonuncfe.
‘quitur, cum una furdorum debeat effe quantitatis appellatio : quod duplare
quidem hoc loco, per 4,hoc eff, per binarij quadratum : triplare uerd & qua.
druplare,ac praterea {i qua {int multiplicationesaliz, perillorum numerorum
quadrata, fcilicet & 16,atque ordine deinceps, perficiendz {int,ac fieri debeant.

SEQVVNTVR EXEMPLA,

ra. 3 bis ra. g ter. ra. s _quater.
produ. ra. 32 produ. 1a, 72 produ. ra. 128
Eft autem huius traGationis tanquam examen, ipfa diuifio,

- quaiamfequitur.

DIrViIsio. Cwt?P. 111

swey luiio furdorum in genere, eft inuentio numeri, cuiusradix totha,
3 8l beat unitates,quoties radix diuid@s continetur, in ipfa radice dividen
3 B da.Hac aute perficitur, divifione unius numerirationalis ( neglecto
chara@ere) in numerum ratidnalem alterum. Nam ftatim tandem
exeuntisradixid,quod ex diuifioneradicis unius inradicem furdi al,

tertiys exiyerit indicabit.

EXEMPLA SVNT.

ra, 56 ,in ra. g Item A, 72 in n, s
exit ra, 7 exeunt 3
: ALI1VD EXEMPLV M.
-1a, 457% in ra, z, exit ra. 21 %
ALIA.
Js4 in 3 Item $ in [3
exit J 16} exit | 1§
Diuidatur radixnumeri s in .
2, exit J 2 ins, exit J§ in 4, exit J

o Id quod ex pramifsis patet.
Huius traQationis tanquam examen, eftipfa multiplicatio,qua paulo

Additio

ante defcriptaeft,
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ADDITIO. CuaP IIIL
Dditio firdorumin genere, eﬁradicum. propofitorum fisrdorum in

‘m k unam fummam collectio.Hacautem ex 4 propofitionefecundi Eu.
- clidis perficitur hoc modo.. Sumantur furdorum,tanquam partium
K‘f 4

P )\ alicuius totius(linez,few numeri)in partes diuifi,quadrata:una dein-
CPE ) departe yetnumero,cum altevo multiplicato,is qui pfoducitur nume
rus,quum allegata propofitio dicat bis,duplicetur: hoc &ft, per 4, utin maltiplica-
tione dictum eff;multiplicetur. Quia uerd hec omnia,partium uidelicettotius,hoe
eft,numerorum furdorum,quadrata,& quod producuntilli furdiinter fe multipli-
catibis, exallegata propolitione, totius numeri quadrato equalia funt: his igitar
omnibysin unum collectis, radice deinde quadrata collectiquefita, per eamtan.

dem radicum fumma dacorum furdorum indicabitur,
e EXEMPLASVNT.,
«  raavcad raze . - ltem ra iy ad rap
ce o T 20 : R 27
1. 240 T 2§%
‘bisper 4 _ bis per 4.
13, 960 - 12, 020,
' Facta additione, ueniunt
32 . ~ A g6o | ’ 334 -~ 1a, 1020
-J ' quadratum totius.
Radix igitur huius collecti,uel totius,quadrata, quz eft
Radixcolle®@iszz 4+ J 960 . raceol 3z 4+ J 1020
furdorum propofitorum fummaradicum erit.
Adduntur huiufmodinumerorum furdorim radices commodius per particulam

illam Plus, uclper eius fignum + , quodidem eft, fic
ra, 20 plus ra, 12 Item 1a, 1y - ra, 15
Quéd fi uno furdo cum altero multiplicato, productiradix afsignari queat,tum
foco illius producti radix aflumenda, ac binario deinde ea duplanda eft. Quo
facto, & breuior & expeditior eritoperatio. -
' EXEMPLA SVNT.

ra2y ad ra - Item ta.ig_ad ra. s
7. . 1 18 32
. 324 1a, 576

13 : . _ 24
bis ' ’ __ bis
36 . ’ - 48
75 Omnium productorum firmta 98
ra. 35 - Radicumfumma. - ra. 98

Atdpis eft generalis additionis furdorum canon. Sed quia numerorum furdord,
alij compofidi,feu,ut uocant,commenfirabiles inter fe funt,alij deinde incompofi-
ti & incommenfurabiles: Ac commenfirrabiles quidem funt,qui alicuius commu.
nis numeri diuifione,ad quadratos reduci poffunt, utfuntra. 6 &ra. s4.item ra.
27 &ra, 12! Incommenfurabiles uerd,quinullo communi E_umero,diuideqdo,ad
quadratosreduci poffunt,ut funtra, 7 & ra. 13, it€ ra. 12 & ra. 20t Qui com-
menfirabiles inter fefuntfurdi, alia & breuiori uia, quim in generaliregula tradi.
tumeft,addipoffunt, inhuncmodum, .

. E; Redycan.
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Reducantur primd furdi bi commen(urabiles ad numeros quadratos,quadratos
 rum d:inde ra%?ées fimul addantur, & quod colligitur, huius quadratum cum
communifurdorum commenfirrabilium numero multiplicetur . guo_fa&o s pro-
ducii radix propofitorum furdorum radicus fummam indicabit, quod perduo
exempla praemiffa fequenti calculo cernere licebit. :

razy 3 ran ' Tem__ra.s  ad a3z
com. 9 quadrata 4 com, » quadra, 16
ny 3 3 radices 2 nw: 3 R4
' s in fe, 7 infe

L 25 s

com, numerus 3 . S com. numerus 3z

75 L o8

Summa radicit J 75 Summa radicum J s

Simili modo cum alijs exemplis omnibus,hac, fiue pernumeros integros,('iue'
perfractiones,feu perintegros & fractiones expofira fuerint,procedendum erit, -

EXEMPLA.
n sy ad n 6 Item ra. 263 2d w83
Facit ra. 24}% Facit ra. 1ol
ALIVD EXEMPLVHM. A ‘
3 adra.s. Facitradixcolle®i 1y + J 8. Vel3 4 J s
Eftautem huius traQationis tanquam examen ipfa fubtractio,
‘ quaeiam fequitur.

SVBTRUACTIO. C4DP. V.

g Vbtractiofurdorumin [g_le:cre,e&radidsmﬁus propofitifurdidera- -
LN dice alterius fubtractio. Haecautem ex propofitione 7. fecundi Eucti-
AN i{“ dis,perficiturhocmodo . Sumantur quadrataamborum, hoceeft,eius
v AT IR 3 quo debet fieri fubtractio,ut totius: atqs etiam radicis fubtrahendze,
B SEE) ut unius partislinex,uel numeri diuifi.Et quia hgc fimul collecta, ex
allegata propofitione,gqualia funt numero,quem producit totum cum dicta par.
te,hoceft,unaradix ci alteramuldiplicatabis , & quadrato alterius partis,hoceft,
quadrato radicis refiduz. Ab illo igitur quadratorum colle¢io, numerus quem
producunt radices inter fe multiplicate bis, fubtrahendus, refidui deinde radix

ugrenda:quainuenta, fubtractio abfoluta erit, cum per hanc ipfam remanentis
:'leurcﬁdui radix indicabicur. : o -
EXEMPLA SYNT,

1r232. de ra ae Item. ra.1s de ra. sy
2 29 35 Y
fa, 240 2. 29%
bisper4 bisper4
1a. goée . 1020
Fa&afubtra®ionemanent

32 — T 960 32 ~— 12, 1020
remanentis vel refiduz radicis quadratum.
Radix igitur huius refidui quadrata, que eft
radixrefiduisz — J 960 radix  refidui 32 = J 1020
remanentis furdi radix quadrata exit, ‘

Subtra,
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<> Subtrahuntur huiufmodi numerorum firdorumradices commodius per par-
ticulam illam Minus, uel per eius fignum —, quodidem eft, fic, S

. & .
ra. zo minusra. i - Item o A 17 — 13, 15,

ALIAEXEMPLA

ra. 27 de ra. 75 Item rai.j32 de fa gy
7 - 75 _ 3 98
: 1032 ) ’ 130 .
2025 ‘ o 3136
45 56
bis o - _bis. »
90 o TR -
2 quadratum refidui .

ra, a3z igitur ra, 8 igitur
_ B adixrelidut.’ | g
. Quia uerd & in hacfpecie, quemadmodum in precedenti;alids commenfirra.
bilium,alids incommenf{urabilium furdorum fitfubtractio : ubi commenfurabiles
fuerint propofiti, hi eodem,quod in additione traditum eft, compendioc, unusab
altero {ubtrahi poterit:nifi quod hic radix d radice fubtrahenda, cumillic unaalte-
- viaddenda fit, Refidue deinde radicis quadrato , ucin additione aggregatiexra.
dicibus quadrato , cum numero , quo fcilicet propofiti furdiad quadratos reduci
“ funt, multiplicato, exproducto randem radice quefita, fubtradlio peracta erit,
‘Quod per duo exempla pramiflafequenti calculo cernerelicebit, '

ra. 27 de ra ys5. Item razz de ra 98
com, nu. - com., .nu.
3 9 quadra, a5 2 16 quadra, 49
'3 radices 5§ 4 f 7
2 infe . 3 infe
A | 5
communis nume. 3 -_com.numerus 2
©” . ¢ 18
Radixrelidua J 12 Radixrefidua J 13

Simili modo cum alijs exemplis omnibus, heecfive per numerosintegros, fiue
perfractiones, feu per integros & fractiones, expofirafuerit,procedendwm erit,

_ : EXEMPLA, _
ra. 62 de ras: Item ra.l de .z

manet ta. i, . ma. ra, 17
. '~ ALIVYD EXEMPLVM. '

ra, 26 de rapi mi  rai.

ADHVC ALIVD. |
ra. 6% de ra 1i%;,’ manet radn’xreﬁduixsé-—.l;:’.a}.

12

Hzcautem eft ,ut quidem fuoloco cognofcetur, J 2tz — J 6%
id quod examinaripoteft, - :

Huius tra&atfom’s tanquam examen,eft ipfaadditio,quz paylo
o ante defcriptaeft.
, ' o Sequitur



40 -n"mzv’:ls'nn eVIARVHR -
SEQVITVR ALGORITHMYS DE SVR~

DI1s NVMERORVM SECVNDAE QYJANTITATILS,
' feu,ut vocant,de furdis Cubicorum,

NPMERATIO, PEL ENVNCIATIO
T ey 1L .

g Nunciatio eft, ficut in iam abfoluta de furdis quadratorum tractatio-
@ H| neexpofiaeft. Vitra. 29,hzc quantitas, quiauerfamurintrala.
I tione cubica: ideo etiam non radix quadrata, fed radix cubica,uelfe-

S8 cunda quantitatis radix,numeri 29 exprimitur. Sicin cxreris exem.

e plisagendum. Solet tamen plérumgp fyllaba, Ra. propter confufio

- nem uitandam, addifyllaba, cu. prefertim quidem, ubi extra tractationem alibi

feriptg fiterine acinuenianeur, fic:

- Ra, cus 11 Item  radix fe. u, 24, uclalteriusnumeri,

MPLTIPLIC 4TIO ET DIVISIO.
Cdput .II.

= Vltiplicatio & Diuifio eodem modo hic,quo fuperius in tractatione

| furdorum quadratorum, perficiuntur: nﬂ? quod ultimd,Joco. radiciy
quadratz, quz ex multiplicationis producto & diuifionis exeunte
illic eliciebatur, in praefentia nunc, cum fit tra@atio cubica, ex ijfdem
U radix cubica quzerendalfit, '

SEQVVNTVR EXEMPLA, ET PRIMODE

multiplicatione.
Racr; cum ra cu 11 Item ra. 92 com ra. 2
produ, ra. cu. 77, produ. ra. 53,
. ALIA.
1% am rnis hkem W2 am /%
produ. W/ % producuntur ;
T - AL1VD, '
faanii am 6 producuntur g,
: AL 1A, ,
fa. cu. ¢ bis W/ gter 1. cr o gu'atér,
m ' pro. W/ 243 - Ppro. ra. sz

~ Hzc tria aut quatuor exempla,licetin fehabeantaliquid obfcuritatis, tamen
qui priorum memor fuetit,nullam horum plane requiret explication€ ulteriorem,
SEQVVNTVR EXEMPLA DIVISIONIS,
Diuidaturra. cu. 16 in  ra. cubicum 4., exitradix cu. numeri 4.
Item w/ 24 in /3, exeuntz, Similiter ra. 20 in. ra. . exit ra. 3§
Itemdividarur wv/240 in 6,uelcontris in /' 140, exeunt, hic
' quidem ra. cu. &5, illicuero ra. cu. 13
Medietasradicis cubicz numeri4s, eft radix cubica punteri . 6.
Sic tertia pars eiufdem, numeri 48 , eftradix cubicanumeri 13 o
: compro.



ALGEBRAE DESCRIRTILG o 4t
Comprobatitur autem h dug {pecies, multiplicatiofeilicet & diuifio,alter~

iis, e alids fieri confueuit.

ADDITIO ET SVBTRALCTIO
' Capue II1L

Vit 8 hic confiderandi duplices furdi, cum, quemadmoduminfi,
periori tractatione,alij commenfurabilesinter fe fint,alij incommen.
furabiles.Accommenfurabiles quidem, utra, cw. 4,&ra. eu. 32,radi-
! ces item cubicae numerorit 24 & si. IncOmenfurabiles uerd, utra. cu.
24 & ra. cu. s4,radicesité cubicz numeroriizo & 1z,uel2i & 13,2t

idgenus. Quiigitur commenfurabilesinterfe funtfurdi, dlori radicesnon aliter -
adduntur,uel una ab altera fubtrahitur,atq in furdorum quadratorum tum dddi.
tione,tum fubtractione {upra traditum eft,nifi quod illic quadrate, hicuerd cubicé
omnia agantur, Quare uno atcy altero exemplo pofito, tesfatis dilucida erit. Qui
uerd incommenturabiles,& planeéfurdifunt,illorum additio & fubtractio percom
mod¢fignoaffirmatiud, 4. , 8 negatiuo, —, abfoluuntur, =~ ,

~EXEMPLA PARTIS PRIORIS,

- Additio Subtra&io. ., ,
Ra, cu. 24 ad "ra, cu. st Item “ra-24 de ta. s
3 -8 37 3 8 B
2 : 3 ' 2 3
— | —_
. 12¢ . 1 e s
com. numerus 3 ' com. numerus 3
375 3 y
ra. cn gs,radicomfumma. - ., cu, 3 radixrefiduz,
Y ALIA EXEMPLA A R,
w 102 ad w4l Item o w4l “de w/ 103
Inintegris & fub una denominatione, fexta fcilicet
w6q4 ad 2y ltem w iy de W/ 64
S 3 g 3 . 4
343 in ¢ divifa, -1 in &ca,
exeunt 574, Quare exit 1 Quare
s7% radicumfum. = w irar.
N EXEMPLA PARTIS POSTERIORIS. . . .
Additio. - LT Subtradie. Cern T
w2 ad n Item wiq de g o
UCIEt oW/ 33 whe o 24, - % mae W32~ 2g
o ALTA: B
r'~¥w~/9 a;d/.-’w/'# < - lrem E .,/9, e w/17 h.
Mt Wy e/ g e TIRE W 37 e
oo g7 SIMITITER ALIA,. Ry

& o

Wi ad /ot fem W3 de  wof -
uenit w/ 93 o+ w/ 83 . Maa gy — /g3

F . ¥ 3 Ct
Eft & alia addendi & fubtrahendiratio,que quident, ybi furdicam..
" menfirabiles firéfine, locym 'liag_et.’z e S dis
ced . . L S ar P




2 BREVIS REGVLARVH o
Surdis commenfurabilibus propefitis,hi primdm communi esrum menfiva

uel numero , quem habent,ad cubos rationales reducendi, deitide tam'cuboruni
tadices, quim etiam radicom quadrati, ponendi funt. Hocfaﬁo,uytufcp radix
cum triplo quadrati radicisalterius multiplicari: hazc duo productadeinde una cit
duobus cubis, fi quidem additio inftituitur,coniungi: uel‘pro fubtra&ion; ab‘fol-
ueénda, maiorisradicis productum maiori, minoris uero pro;lu&m'n minori cu.
bo addi,atq abillo deinde hoc colleGtum fubtrahi debet. quo facto, tam quod illic
colligitur,qudm hicrelinquitur,utrung cum communi commenfurabilium furdo
rum numero multiplicatum,, perradicem productitandé cubicam cum additiond,
tum fubtractioni etiam fatisfactum erit.

Racu g0 ad mcaniy Jtem w40 de /i

'§ B 17 5 [ 27
: 2 . 3 2 3
4 9 4 S
12 27 113 _ 17
54 .36 54 o 36
Summa omnium .- Id quod relinquitur,
Rt Ty
com.fiumerus ¢ com. nurherys §
L T . '__:._-—__ : s gty
: ¥ 62. quare §. quare
ra. cu. 62§ ra- w's 13 ¢
dicum fiumma . dix refidua.

SEQVITVR ALGORITHMVS DE SVR-

DIS NVMERORVM TERTIAE QVANTITATIS,
: feu,ut uocant,defurdis quadratorum de quadratis,  :

NVMERUALTIO, VEL ENVNCI4TIO.
: | " Caepwel. T

| Nunciatio eadem eft quz in praecedentibus,nifi quod character,qui
i l| numero afcribitur,pro fuo ualore & natura exprimatur. Vera, 1a. a9
P8 Radicis radix, vel radix tertiz quantitatis,numeri zo, exprimitur. Sic
A B reliqua huius generis exépla ompia exprimi debé&t. Prgponituraut€ .
B! huiufmodi fuxdis duplexra. eo quod bis ex eisradix quadratz elici.
endafit, femel quidem exjs ipfis furdis, fecundo uerd ex eorym radicibus in-
uentis, quod obiter annotare libuit. Breuitatis uerd, atp compendij gratia,
(utfuprd etiam indicauimus)folent huiufmodinnimeri notari & reprafentasi du.
plici puncto &z, fic'w/, Ut 29, quod & ipfum notandumeeft,
. . N L

gt P F R 34 * ' 3
MPLTIPLICATIO ET DIVISIO..
: . Capur. 1L, :
Y Erfictuntyr he duz fpecies, multiplicatio & diuifio,eodem mode qu
i fuperioribus traditum eft: nifi quod ultimo, ratione appellationis,
s} tam demultiplicationis prody@&o, qudm etiamdiuifionis exeunte, ra.
pANy dix tertie quantitatis; hoceftradix quadrata deradice quadyaca elick
==vdebeat, -0 fn ol T e T
EXEMFLA WVLTIPLICATIO

] k.

NI1S SVNT.

I N s 2 S B
Y 115500 S SRR 1512 BPT BRI € 1Y £ PR 3
ra’fi e cumi _,_l_;%.)ljﬁ '.“: Sl e Lo "I 77  cum o1z
. . » produ, LN £ o produ, J =,

Alia



ALGEBRAE DESCRIFTIO,
. ALIA EXEBMPLA
Wiz cum J 32 - ltem rarayi cum rara 4
produ, J 72 ‘ produ. ra, 13

| ADHVC ALIA.
‘W24 cum ¢ welcontra, Item "L‘?ﬂu};
produ.  3u04 ~ produ. Jigserd
EXEMPLA DIVISIONIS,
J3q4 in Jy Item ra. ra. 48 in  rd. ra, iz,
exit W 12 ‘ exit ra. 2,

ALYA EXEMPLA, ‘
Wz in WJor  Item Jes in Js .

exit J 3 exit Jgi

. ALIA EXEMPLA,
* Wit oin W3} Wt in J 41 Wiz in ;a/s'I'i
: exit o 3§ exit J12 exit Ji}

APPENDIX AD EA QVAE HACTENVS, CVM IN HOGC,
tym etlam in praemifsis algorithmis,de mulu'plicaqombus & diuifionibys -
furdorum commemorata funt, cognitu riecefarius,

Cum hactenus tantum, quomodo {imilium appellationum furdi inter fe,
furdus item cum rationalinumero , uel contrd, perhas duas fpeciestractaride. .
bet, traditumfie, haud raro autem accidete foleat, qudd etiam diverfarum ap.

+ pellationi furdi inter fe his regulis tractandi occurrant, & illorum tractatio nunc,
ne quid in premiffa defurdis defcriptione defiderari pofsit, paucis prefcribetur.

Siduos igitur diiterfarum appellationum furdos inter femultiplicare,aut unium
in alterum diuidere propofitum {it, utriufg appellationis numérusfecundum ap.
pellationem numeri alterius multiplicandus eft . quo facto, producuntur dio nu.
merialij, alia etiam,& una quidem,horum productorum appellatio:quibus po-
fea, uel uno cum altero multiplicato, el uno in alterum diuifo,res confeta erit.

- Quam verd hi productinumeri fortiuntur appellationg, in additis & diminutis,
circa mulﬁplicau’on‘em dudum iam traditurn eft,

EXEMPLA HVIVS SVYNT, S
. 1a, 24 . DU T - O
ra. yz CCéam, gelin’ ' ra ra, 32
ra, g, 3. t2. ra. 8

_ Producuntur,ratione qitidem muldiplicationis,

Primo,Radix quinte quititatisiocefradix quadraticubica, numerf 3538944,

Secundo,Radix tertiz quantitatis, hoc eft, radicis radix,;numeri 165888
Tertio,Radix undecima quantitatis;hoc eft,radix cubica dequadrati quadra-

to, uelcontra, numeri g36570912. S

Rationeuerd diuifionis, exeunt fifdem quantitatibus ~ . »
: denominati numeri, B - ;
Primé quidem 54, fecundouerd 1¢z,ac tertic deinde 31343;, ety
. ’ . 3
| SON

Alis.



“ - "BEBVIS REGVLARVM
ALIA EXEMPLA IN RATIONALIBVS,

J 4 - w 3 4 1
J 9 c¢m udin W 16 pro. ¢ welex, ii
w27 W s 9 3

APPENDICIS COMPENDIVHM, ,
Habet haec operatio fuum quocg compendium, in exemplis nimirum, ubi ali.
quaeftin appellationibus numerorum conuenientia & fimilicudo. Vtfi,exempli
gratia,hi duo {urdi ra. 6 8(ra. ra. 12, unus cumaltero multiplicari,uel inalter®t di.
uidi debeat, numerus ¢ quadrate rantum multiplicari, x2 uero prout funt, ita
abfgimmutationerelinqui debent, Producitur autem muldiplicatione quidé,, ra.
ra. 43 diuifionéuerd exit ra. ra. 3. Sicradice quadrata deradice cubica,uel con.
trd radice cubica de radice quadrataaliquis numerus notatus,{i cum numeri alteri.
us radice cubica, uel radice quadrata multiplicari,feu ineam diuidi debeat,nume.
rus multiplicans feu dividens , ratione quidem cubi, in fetantum quadraté, ratio,
ne uerd quadrati, infe tanturg cubice multiplicandus erit,

ADDITIO ET SVBTRACTIO. CA4P. IIL

2&5) Vinetid hac ra@atione furdialids cSmenfurabilesfunt, alids uerd in-

i comenfinabiles. Quiigitur comenfurabiles inter fe funefurdi, ad fua
§) appellationis rationales, hoc eft;ad tertig quantitatis numeros redu-
€ cendi funt,ac{i quidem additio inflituitur,radices horum addi: quod
b {iuerd fubtractio, una radix ab altera fubtrahi debet. Quo facto,utri
ufcp,hoc eft,tam eius quod exadditione colligitur, quim etiam eius quod per fub
tractionem relinquitur, tertia quantitas, cum communi numero multiplicetur, &
erit eius-quod producitur, Radicis radix, feu tertiz quantitatis radix : hic qui-
demradicisradix refidua,illic ver harum fumma.Qudd fiincommenfurabiles &
" plané furdi func, e illori additio & fuberactio percomode figno affirmativo, +,
& negatiuo ,—, abfoluuntur. o

: EXEMPLA PARTIS PRIORIS,

1552

Addito . - Subtradio.
ra.ra. 32 ad Jis2 Item ra.ra. 32 de’ Ji62
Fy 16 81 2 16 81
.3 3 2 3.
s 1
625 i 3
2 « communis ngmerys 2
1250 . . 2
ra. ri. a0 radicomfumma - - ra. ra. ,radixrefidua,
ALIAEXEMPLA ' .

W ad W3 Item Wsie dé W3l
Inintegris fub una denominatione, fedecima nimirum,. -
wau ad Jags Item W de e

3 b3 3 § :
’ 8 infe,¥Xcx, 2 in fe
A 4096 16, ‘
5 . R - diuvifain
ey . . i6.
Ao -
Facit W/ 256  ideft 4 . exit feu
] manet 1 -

h . . i
Effautem hocexemplum in nuheris rat onalibus expofitum,
T : Sequitug



ALGEBRAE DESCRIFRIOG 45
. Sequitur iam fimile in ifrationalibus, «
W 2665 ad. o gjeds Item W 2663 de o g0l
, Inintegrisfubunadenominatione, 144 -
W45 ad o 19448 Item 38416 de o 394481

16 81 16 [T
2 3 2 i 3
s ’ 1
infe, ¥cx, infe
625 .o R ¢
cum 401 . cum 4ot
Pro. 1500625 in 144 divi, Pro. 401 in 144 divifa,
exeunt W igoo6:y ' : exeunt « 2401
144 S . 144 -
Radicum igitur fumma, . Radix igitur refidua,
radixquadratanumeri 102 %; ra. quadrata numeri  41;

EXEMPLA PARTIS POSTERIORIS,
Wiz ad J24 Item Wi de W24

ueniunt W 24 -+ o 18 o manwW g —d 8
ALIA. . )
J73 ad J 2. Ite{:l W7z de TS )
ueniunt o 123 4 o 7%, ma, Wzl — o 5%

 SEQVITVRALGORITHMVS DE BINOMIIS ETRESIDVIS,
Eftautem Binomium feu exbinis nominibuslinea, utei Euclides, per 36 decimi
libri propofitionem,definit,linea irrationalis,qua duz rationales,potentia tantum
cdmenfurabiles,in directum fumptz,conftituunt, ut 44~ J 7, J 12 =+ 3,/ 274
Jis, 4= J3,J 2+ 2, ) 27 + Fas. fiquefunralia. Refiduum uerd feu
Apotome,ut idé Euclidesid per 73 decimi propofition€ definit,linea irrationalis,
- qud duz rationales,potentia tantum commenfurabiles,quarumuna ab alterafiab
laca fuerit, tandem relinquunt. ut4 —J 7, Jiz—3, ly_lx
4—Js, Ji-—2, J27— 018, &idgenus aliamaulta.

ENVPNCIATIO. C4P. I

===} Abet heec Binomiorum & refiduorum tractatio, nihil fere difficulea-
Aitis, cum illorum operationes omnes fuis regulis fuperius defcript
2 {int. * Bt quia Enunciatio eft facilis ,cum ex pracedentibus conftet &
g Plintelligatur: Sequitur igitur :

ADDITIO. CADP. II

B8 Nadditione binomiorum & refiduorum, qui unius funtappellatio.
Al nis numeri, addantur fimul, abfoluti feilicet abfolutis,&¢ deriominati
B8] denominatis,uc fuperius traditum eft, ratione interim fignorum .

LB..'%} & — habita, :
SEQVVNTVR EXEMPLA,ET PRIMO DE BINOMIIS,
4+ 127 : 3. 27 4= 118
4 <+ ra. 8 ra. 27 4. ra. 18 .
e $ plus radixbinomij ra. 108 plus radix binoms)
iy + Jo22q 33 -] 1080 :
Vel s plus J 7413 Vet Jios plus Jas + I8

.

F; Alia



46 EREWIS RE GVLARVM L T
: " "ALIA EXBEMPLA _.
‘ ' 8 12 29

cL A1 - 3
3, 12 -+~ 2 . -4 ~T13. 7
2. 43 § . - 32 =+~ X, 63

SEQVITVR SECYNDO EXEMPLVM DE RESIDVISe
4 - — ra. 7 :
4 — ra. 8
8, minus radixbmomi). 15 - T2 234
Vel s, minus radixy, minusitem ras

. AL1A EXEMPLA

2. 48 —™ 6 ' 12 3 — 2. 2
2, 3 — X . 3 — 12 ¢ »
12 75 — 7 3 4 fA3— Ide 2 — 12 §

ALIVD EXEMPLVM

1a, 1620 ~ 18
§$4 — Ya. 1620 .
Summa 36

SEQVVNTVR TERTIO EXEMPLA DE BINOD,

mijs & refiduis,
4 - e 7 4 = ra. s
4 — ra2. 8 — 4 — Y2 7
s, minus radixrelidud . 8 plus radixrefidui
. 1§ —1a. 224 1§ — 2. 224
Velma, 8 #+ J7~J3 Velma g +Js~Jt 7
ALIA DVO EXEMPLA,
. fa. 1z -+ 3 4 —™ ra. .y
13 12— 3 3 <+ 13 23 ;
. T 48 - 7 & 17 ‘

SVBTRACTIO. C4P. IIL

e V emadmodum inadditione, unius appellationis numeri addendis
m\' ita nunc,utfubtracio perficiatur,unus ab altero, abfolutus feilicet i

g imerusab abfoluto, & denominatus a denominato fubfrahendus eft,
¥4 Quodfiinterea,quid cumfignis + & ~— fieri debeat, non ofcitan~
= ter obferues,nihil eft quod ulera defiderare pofsis,

SEQVVNTVR EXEMPLA,ET PRIKO Y

Binomijs,
2. 12 4 3 12 4 1. 6
fa, 12 -+ 2 8 -+ ra. 28
n 12+ 2 gk ra 23
manet s : : 4 - I, 7

ALIVD EXEMPLVM,
4" s
. 04 4+ M. 7 _
manet radixreflidui 15— J 24, udma, Js~J7 _.
: " Exemipa




~

L ALGEBRNAB DESCRIPTIH, - ‘49
EXEMPLA SBCVNDO DE RESIDViS,
4 T2y i 4— 128
4—TR.8 —t—r 7
- manet” Impolisibile, uel ma.
ra, refidui s5. - ] 24 minus radixrefi. i5.— J 214
- ALLADVO EXEMPLA. '
2. 66 — rd. 26 ' td. iz — ¢
e iR 30 — T a5 _ 6§ —rmnmn
; ma, ra, 3§ - a. $o ma. rd. 44 —a
: ‘ ALIA BXEMPLA.
P 6 — 12 24 : 14; dof — ¢
j—~rm. 6 . i, 48 —4
- 3 —r120 6 ORIl ] : o
'$SBQYVNTVR TERTIO EXBMPLADE BINOMIIS BT RESL, -
. 4 127 ' 1. 1 « 8 o
47 ‘ 12. 3 4 4
a..ra. 3 : ma. 13, 12 — 18 !
o e . ALIVD EXEMPLV M. . - :
24 4+ T2 34 Vel 24 - T 1% LT
16 — 12 32 . : 16 — 1. 24 3

'manentut‘rb'bncp',s pius radix bimo. 36 + J 133
ADHVC ALIVD EXEMPLVM,

’4 e ra. 34 ’4—m‘ 1n
N B il S o o 24 *ra2g

_ . manentuwrobip, 8’ mx‘rvxygis radixbino. 36 =+ J ngs
Y MPLTIPICHATIO: C4P. Il
NP Vitiplicetur fingular@ appellationd numeri muleiplicitis, ¢ii fingulas
® ” riiappelfationd numeris ipfius multiplicdi, pduclis deinde fingulis

‘ é it <t Tuis ﬁgm’s debito modo additis,multiplicadio abloluta erit. Hoc 1as

4 mé curabitur (€per, utfinguli duo numeri,qui fiiter fe multiplicari de-
—  bét,untus fint denominationis.quod (i ficfacilis ericomnis multiplicd
tio, Sinminus,multiplicatione,utuna & eadé it corii denominatio,efliciends efty
: SBEQVITVR EXGEMPLVM, S

o~

. 4 +‘m'7 . ’ "-'.'"
. 4 + 3. 8
Pro. 16 =+ ra. 118 = Id. Uz - fa. §6.
- AL1IA DVO EXEMPL A,
[ IR VLT Y- YR RS N .12 g 3
B A . 26 .- T ﬁu&.; 2
S Mg e FRy o wge 1T o g e e 0@ ,

S AL VD MREMPLY
' 6 — ra. y
A e
: D fA, M8 4. B
e oje 36 e~ TR IO . R Pt
- . prody 4 —. 13’ pe
_ _ALIA DVO EXEMPLA - *
i w4 o 4
6 4+ vy T T e—m A n
fa, 78 -+ 4 I, 1738 ~ 48

B

-
)

500
e

Adhue



4 BREVIS REGVLARV.E «p 1.

.. "7 ADHVCALIAIDVO, @7 " "
4 = My - | 1. “‘+ q -
4 — 1y - 6 — yastjz-n
produ. 9 : produ. . ",‘!“_',{-?:f- L

DIV ISIO. CAP. V. ..

&N N diuifione binomiorum & refidudrum, cum- divifor aut numerus
PR abfoluds; aut denominatus , aut bihomium feu refiduum effe pofsit,
| ad divifionem commodius 4bfoluerddm, diftin@ione quadam opus
o \BE/d eric. Diuifor itaty {i numerus abfolutusiel denominatus fuerit, in
Y eum fingiiliipfius dividendinumeri, ut diGtunreft;diuidatur. erenim
exeuntibus deinde cum fuis fignis fimul collectis, diuifio peractaerit. Quadfi
fuetit Bifiomium, feu refiduum: tunctam divifor,quam etiam diuidendus, per di-
uiforis contrarifinomen;hoc eft perrefiduum, fi Binomiumipfe fuerit: uel perbi-
nomium.{i refiduum fuerit, multiplicari debet: nam produétis deinde ( cum hzc
exiy propofitione Euclidislib. feptimi,eandé quam ip{i multiplicati, hoc eft,diui.
dendus & diuifor propofiti,rationem cuftodiant)illo {cilicet quem diuidendus de
deritin alterum,diuifis,divifio peracta erft,

- EXEMPLA PARTIS PRIORIS,

§ 41220, i1 2 Itemv . ra14-—3 in 3
exeunt 4 =12, § exit ra. 23 —a
AL1A'PRIORIS PARTIS EXEMPLA, .
8 + m.20 in rs lem 24— s in Je
oexit ra, 12§ 4z | exeunt 2 — ra 103

EXEMPLVM PARTIS POSTERIORIS,

‘ - Diuidagétgg. 72 +1a.3  in Jwo4 /s
Multipliceturigicur utetggnumerusper § 1o ~— J s, diuiforis refiduf,contrari
um{cilicetnomen, & prodiicuntur ra. 2006 - 4o, dividendus.z uerd , numerus
q:uxfo;-g;yiﬁone deinde facta,erit exiens ra. 560 — 20,qnod quidem multiplica
tione ells cum diuifore primo pofito , utfequitur, probari poterit,
~ Lm0

+ 3. 30 - Id. 8
e &k -+ Ta. 4000 “— 12, 320¢,
e =1 LY §000 T TA, 4000 : . 2 .

« et ~Prodik. fa. soco — ra. 3200, 2l NS git.ctiam dividen.
dus primo pofitus, ra. 72 <+ ra. 32, id quod fubtractione tandem & additione
patebit. : , ' ‘

?

SEQVVNTVR ALIA EXEMPLA
Diuidantut ¢ in refiduum 4 — 13, 7 uelin binomium 4 + ra. 7
Exeunthicquideni 4 <~ ra. 7, llicuerd 4 + ra. 7
Diuidatur binomium 13 + ra. 448 in 4 <12, 7

I .

Exeunt 4 + B2, . )
_ ST e Quiitur

Yoo’
BHYLN



. mspnsnu» nss‘tﬁ:nmﬂo. : q,
Quritur autem huius divifionis dnndendmmmm fic, ’

‘Muldiplicentur - ' ' Subtrahatur
23 4+ J 448 : - Jadoy de S pes
cem g4—J 3 7 s aeig
ss—J1 6 - 3 ol
= J 3703 N  sinfe
-~ .I 7168 [
produ. 36 -o-Jscy 3 J;v.sz
diuidendus ) nunc funs facflia,

Diuldanmr 43 TR 43 o 120354 T4 72, inbinomhm:-l-n.!u
. .exeunt = 6 - ra. 6, idquodmulliphanomdmﬂ'oo
ris cum exeunte probari poteft.

Diuidaon ra. 448 + 1a. 356 in ta.ra.m-l-ta.ra.n.
. *  Exit . na 32 + .12 33,
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DE EO Q[/OMODO DI.S'CREPANTI.4

BINOMIORVM ET PESIDVORVM COGNO.
Gatur,quomodo deinde ex eis radices quadrac elich
. debeant, Caput .,

A M Binomium ifl gener dntech{’duum,abin(dohzﬂusAl
Qﬂuiﬂmu diGum eﬁgl?ql:fgxﬁmt tantum binomiorum darie, g
tatesfeu fpequuzﬁrmuﬁypropnadeﬁnﬁo,mmc
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| OyKEVis REGVLARYES

ESTIGITVR BINOMIVEN,SEV EXBINIS NOMININIBYY
Prima, = fecunda, tertia, ; Quarta, quinta . wel fextdy,
ircationalis quadam, ex dugbus rationalibus,potentia tantum commenfurabilibus compofita,retalinea,qua-
o longfor brewiori mafus poteft in quadrato linea,longiori longitu.

v ' Om—WmO—. . . " Prima, € 4 J 20
) b . { portio propofita rationali longi. |
c ;. { commenfurabili,| breuior tudine commenfurabilis exiftit,li.{ fecida, Yuts J 18 <+ 4
i - cuiusitem . cuteftexbinis nominibus. o
L _ neutra : tertia J g+ J 8
dine ¢ i - ’
L : longior _ " Quar, ¢ d
. incommenfura. portio vaoMogu rationali longi. . +
J g 3 -

.~ - | bilicuiusitem ‘¢ breufor Studinecommenfurabilis exiftit,li.

s - < {cuteftex binis nominibus ~n&=§ ﬁ
.bn:ﬁ.» . . . fexta, ﬁ-.\ 24+l n
Ettantum quidem de binomiorum definigionibus. Refidua porrd per aphgrefin éodem modo fe habent,quare
. ~RESIDVVM SEV APOTOME o
Prima, - fecunda,, tertia, - Quarta, quinta  uel - fexra,
eft irrationalis quaedam,ex duabus rationalibug,potentia tantum commenfurabilibus,ubi quidemunaab altera ab.
laca fuerit tandem relicia, cuius totaablata maius poteftin quadraro linez,ipfi toti longitu-

L Tota ‘ ﬁw:.Bu..d [ ¢ — d 20
G s _ - expofitz rationali longitudine] .

=) commenfurabili,! ablata  Ycommenfurabilis exiftit, ficut) feciida, vax Js — 4
2o  cuiys ftem | eftapotome i o

™ S B (B SR
v ST . " Tota . [ Quar. [ —

R _.Wﬁo.ﬁna..ﬁﬁms i expofiterationalilongitudine : . € 120

i, cuigsitem ¢ ablata  pcommenfurabilis exiftit, Gcut ¢ quinta fute Ji — 4

: . ‘_ eftapotome e )

Exhis



ALGEBRAE DESCRIPTIO. B

Ex his nuncpatet, tambinomia quim etiam refidua, licet aliquid commune
habeant, nimirum quod omniain genere irrationales fintlinex, duasitem ratio.
nales, potentia tantum commenfurabiles, reCtaslineas ad earum conftitutionem
requirant, in triplici effe differentia, quarum prima quidem eft. Quod licet in om-
nibus binomijs, longioris portionis quadratum, quadrato breuioris portionis.
maius {it,tamen in prioribus tribus,primo fcilicet fecunda & tertio,binomijs,qua.
dratum longioris breuioris portionis quadrato maiuseft,inquadratolinez, lon.
giorilongitudine commenfurabili: in pofterioribus uerd, maius eft in quadrato li,
neg,longiori longitudine incommentfurabili. ut, 12 <+ ra. 23, ra. 45 + s &
12.20 - ra. a5, ltemiz A 12,24, ra. 45 - 6 & ra. 20 412 14
Secundauerd , quod binomium primum & quartum, longiorem portionem
rationalem,breuiorem uerd irrationalem: & contra,binomium fecundum & quin
tum,breviorem rationalem, longiorem uerd irrationalem habeant. ut, 13 ~=
ra. 35, eftbinomium primum, 13 4+ ra. 33, quartum. Sie ra. 48 + ¢, fe-
cundum, fed ra. 48 + 5, quintom. Actertia deinde,quod binomium ter.
- tium & fextum. neutram portionem rationalem, fed utramgp irrationalem habe-
ant. ut ra. 60 - ra, 45, quodefttertium, at, ra. o -+ ra. 35, fextumbi,
nomiumeft. Atg fecundum has differentias nuncfacile erit cuiuis, qualecung

binomium propofitum fuerit,cuiufnam ordinis binomium fit,indicare,

ET QVIAIAM VNVMQVODQVE BI-
NOMIVM, PER CONSEQVENS ETIAM. VNVMQUVOD,
que refiduum, cuiufiam ordinis binomium wel refiduum fit, intel
ligi poteft,ad alterum huius capitis punctum,, quomodo
{cilicet ex eisradices quadrate elici debeant,
accedendum erit.

g Vod omnebinomium pofsit effe radix quadrata alterius cuiufdam bi.
A nomij,ex eo perfpici poteft , quod alidsin abfolutis numeris accidere

! confueuit,multiplicationefcilicet fui infe. Quoditem contrd,omne
binomium fit quadratum,feuradicem quadratam habeat,cum Bucli.
B des in fenario décimilibri quarto,cuiusinitium eft propofitio 54: finis
-werd 9, fingulorum binomiorum ragicibus propria nomina imponat, nifiha
inueniri poffent , inepré fecifler, {irebus, qua non funt,;nomina & appellationes
fmpofuiffet, Ex hoc igitur quarto decimi Euclidis fenario;,commodé & uere infer.
tur, omaia binomia quadrataeffe, atq {ic etiam radices quadratas habere, licet de
_numero abfoluto illud idem non concedatur, Dicit autem Euclides inprima hu.
fus fenarij propofitione,juod Areolam, hoceft, fpacifi fub rationali,atq ex binis
nominibus prima compreh&{um,potens, Irratidnale fit, Ex binis item nominibus
lineaunauocetur. Vndenunc, cumrationaleid Vnitas etiam efle pofsit, unitas
infuper in quemcung numerum , uel quantitatem ducta, eandem producat: re-
&am lineam, ex binis nominibus primam potentem, hoc eft, primi binomj te-
tragonicumlatus , binomium effe,facile colligitur. Eodemmodo ex fequentibus
huius fenarij propofitionibus ordine habetur. Secundi binomij radicem quadra.
tam, eflelineamirrationalem,atq Ex binis medijs prima , Tertfj:lineam irrationa-
lem, atg Ex binis medijs fecundam,Quarti:lineam irrationalem,atqg Maiorem,
Quinti veré:lineam irrationalem,atqg Rationale & medium potentem. Sexti dein
de:lineamirrationalem,atqg Duo media potentem. Hzcille. Et quiziamfa.
tis conftat,fingula binomia radices quadratas habere,hz quomodo nunc exfingu

lis elici debeant, per canonem quendam generalem tradetur,

SN
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2 BREVIS REGVLARVHM - :
PRO ELICIENDIS BINOMIORVM RADIC
. ‘bus quadratis, canon quidam generalis.

Binomio propofito,fubtrabatur minoris quadratum de quadrato nominis mas
ioris,atqg inrefidui quarta parce, ubi radix quadrata quzefita ac inuéra fuerit,ea me~
dietatimaioris nominis adijciatur : & erit eius quod inde colligetur radix quadra.
ta,una inuenienda radicis portio. Porro {i collecthoc,de toto maiori nomine fub
trahatur,ti radix refidui quadrata,alterd portion€ oftédet. Vrifcp igitur portiond
busper fignit -+ copulatis;tota binomij propofitiradix quadrata, fefe exhibebit,

‘§BQVVNTVR NVNC PRO SINGVLIS BINOs
' mijs fingula exempla,
23 <+ 12, 443 binomium primum,
sz9 maioris nominis quadratum,

448  mHnOris nominis quadratum,
gt reliduum, . 81 refliduiquarta pars
4%  quartzpartisradix, ad ni medietatem maioris,

ueniunt 16, colletii:4 deinde colleiradix, & unainueniendg radicis portioy
- 23 totum maius nomen, :
16 colleChum,
7 reliduum : ra, y deinde, .
refidui radix, & alterainueniendz radicis portio.
Tota igitur binomij propofiti radix quadrata,
4 + ra:7, quxeratinuenienda,

Eft autem,ut habet propofitio huius iam commemoratifenarij prima, Iinea ir,
rationalis,& Exbinis nominibus una. Quod porrd fit uera binomfj radix, id mul.
tiplicatione {ui in fe probari poteft.

: ALIADVO EXEMPLA, DEBINOMIO

_ fecundo, tettio, .
2. 448 -+ 14 449 - Ta 6 -
443 448 ' :
196 336
252 i1z
63 28

ra. 63 adra. iz, venfunt
ra. 343, de ra. 44, ma. ra, 7
ergo W 343+ o 7

’

ra. 28 adra. 112, uweniunt
ra. 252 de ra. 443, ma. ra, 28
ergo W 251 o+ o 28

_ _radix quadrata eft binomij propofiti.

Lineait€irrationalis,& refpectu quidé binomij fecunds,Ex binis medijs prima,ti¢
habet propofitio fecunda. Confideratione uerd binomij tertj, linea irrationalis,&
Ex binis medijs fecunda,uchabet propofitio tertia.  Quod porro uere binémio.
riiradices quadratg inuente fint,id multiplicatione, ut fequitur , examinari poteft,

.. BEXAMEN

binomij fecundi, binomij tertij,
12 13. 343 12 1 7 W a2 o 28
ra. 1. 343 - 13. 12, 7 W oasz o o 28
L3434 Ry Jasa T

ra. ra, 240t ue 7 w7056

. 1 ra 240t uel 7 " w7056

—__ Summaprodu&orum.
. O I Y T R R
binomia propofica

Aliyd |



ALGEBRAB: DESCRIPT IO, . T
ALIVD EXEMPLVM DE BINOMIO QVARTO. ‘
4+ ra. 448 '
s76 maioris nomimnds quadratum,
448 _minoris - ndminis quadratym,
128 Reéliduum, 7
, 32, refidui quartapars,
ra. 32, quarta pards radix, ad iz, medietatem maioris, colliguntuy
12 4. ra, 32, cuiusradix quadrata,Radix binomfj 12+ 1a. 32,una &cz.portio.
24, Totummaius nomen, ’
1z -+ ra. 32, id quod colleGum eft,
manét 1z — rd. 3, cuius radix quadrata, qua eft,Radix
refidai 12 — J32, portioaltera. . C
Totaigitur binomij propofitiradix quadrata eft , Radix utmiufe
tam {cilicetbinomij 12 + J 32, quam etiamrefidui 12 — J 32
Eftautem linea irrationalis,& Maior wocatur, ut dicit propofitio huius fenarij
quarta.  Quod porrd fituera propofiti binomi) radix, multiplicatione, ut fequi-
tug,probari poteft.
Radixbinomifj 12 + J32, et radixrefl 2 J3a
Radixbinomi] 12 + J 32, et radixrefi iz — J32
1 -+ J 32, -+ 12— J3
ra. iz
. ) ra. sz .
‘Summaproductorii 24 -+ ra. 448, binomium fcilicet propoficum, bene igitur,
’ ALIA DVO EXEMPLA DE BINOMIO :

quinto, fexto,
2. 448 ~+ 12 1. 448 - ra. 352
448 ma, nominisqua. 448 ma. no. quadratum
144 mi._ nominis qua, 352_mi. no. quadratum- v
T304 96 , .
7 - , 1w
ra. y6 adra, n2, | ta, 24 adra. 1z, .
colligitur ra. 112 4 ra. 76. colligitur ra. 11z —+ ra, 24
- Huiusnuncradix quadrata; nimirum radix bino.
mi}. ta. uz 4+~ ta. 76, mi) ra. iiz < 1a. 24
unaportid® - unaportio
1a. 448 ' 1owm ma. o, "1, 448 Lowim &cz.
ra. w2 +ra y6. ldquodeol. ¢ rama-raaq M
ma, ra. uz == ra. 76,’ M3 12 12 = 12 240
- Huiusnunicradix quadrata, nimirum Radixres  ©
fiduira, uz —ra 76. . fidui ra. 1z — ra; 234
parsaltera. © - parsaltera, -
Binomijigitur propofitiradix eft
Radix utriufp Radix utriufp

binomifeiicet J 1z + J 76 bino{cilicet J uz 4.t 24
& refidui Juz _ 16 &refidwe. - Jma __ J1q

Eftautem lineairrationalis, & uocatur -
- Rationalemediumg potens, Duo mediapotens,
ut quidemdicit propofitio huius fenarij :
e quinta o fexta '
G 3 Proba
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¢4 BREYLS REGVLARVM
- PROBA BINOMII QVINTIL

Radixbinomij Juz o J 76 et ra refidui J u2 — J 76
Radixbinomij Jm -+ J76 et ra. reflidui J mz ~—~ J 96
Juz =+ J76 . & duz —J 76
-
+ 6 -
. Summa productorum ra, 44s + 12, &bene,
) PROBA BINOMII SEXTI )
Radixbinomij J 112 #~ J 24 et ra reflidui J n2 — J 24
Radixbinomij J uz =+ J 24 et ra. refidui J nz — J 24
J g & TP 'y}

ra. ‘g
ra. 88 .
Summa productorum 1a. 448 -+ ra. 3528, bene.

Ethec quidem de binomiorum radicibus inueniendis dictafufficiant. Simild
modo iam agendum eft cum Refiduis , cum & ipfa quadrata efle, arqp ita radices
quadratas habere,ex propofitione g1, X ordine fequentibus quing eiufdem deci.
miEBudidismanifefte pateas, Quare pro fjs eodem modo operatione inftituta.

Primi refidui, quod eft 23 — ra. 448, radix quadrata inuenitur efle, 4 —
ra. 7. Eft autem & ipfa Refiduum , & irrationalis linea, ut habet propofitio
huius fenarij prima. ~ Secundi uero, quod eft ra. 448 — 14, radix quadrata
inuenitur, ra. ra. 343 — ra ra. 7.  Qua eft linea irrationalis, & Mediz re-
fidua prima, ex propofitione gz,  Tertlj autem, quod eft ra. 448 — ra. 536,
radix, quadrata inuenitur, ra. ra. 262 —= r2. 12, 28, quz eft linea irrrtionalis 8
Medig refiduafecunda, ex propofiione s3.  Quarti deinde, quod eft 24 —
ra. 443 radix quadrata inuenitur,Radix binomij 12 - ra. 32, minus, radixrefidud
32 — ra. 2.queeft linea irrationalis, & Minor yocata,ex propofitione 9 4. Quin
tiit¢, quod eftra 448 — 12, radix quadrata inuenitur, Radixbinomij ra. 112
ra. y6,minus radix refidui ra. 112 — ra. y6. que ¢ftlinea irrationalis, & Cum ratio
nalimediumtotum conficienslinea,ex propofitionegs. Sexti tandem, quodelk
ra. 448 — 1. 3;2, radix quadrataingenitur, Radixbinomij ra. 12 4 ra. 24 mi.
nus radix refidui ra. e — ra. 24.que eftlineairrationalis, & Cum medio medi&
totum conficienslinea,ex propofitione huius fenarijultima g6, '

Et licet fatis iam fiuperque, quomodo ex binomijs, refiduis item, radices
quadratz inueniri debeant,traditam fe , ne quid tingen huiusartis ftudiofi habe.
ant, quod conquerantur unfusatg alterius exempli praxim, pro utroq fibiun.
gere placuit.  Sit itaqp propofitum inueniteradicem quadracam,

exbinomio ' exrefiduo
-75.3— .,2880 ) 7% - J 2880
185, . : ' 5188
2880 2880
2304 ' . 2304
576 576 :
w 24 ad 36 , 24 ad 3
ueniunt 6o de 72 genunt 6o de 7a
ma.rlxent :z( ' bino) mane::,t 12 ) )
‘orgo J 69 + (quiabino, ergo J 60 — (quiarefi.
d i »propofit bingmii J ?:, propofiti r%ﬁdui

radix quadrata erit, '
. Sic



ALGEBRAE DESCRIPFIO g
SIT NVNC PROPOSITVM HARVM INVER. .
_ tarymradicum,ut quz funt binomium & reliduum fextum,

radices quadratas inuenire. _
" .60 -+ 1 12 1. 60 — friia
60 T N
” , N .
48 | 43 )
12 ' ' 2 e
.I Iz ad ) J s J 2 ad ) .' 14
ueniunt J 15 + J 12 ’ ueniunt J 15 =4« J 1
de ra. 6o de ra. éo
ma. .{lg——.’lz. ma..l:g—-lu.
Propofitigitur binomij Propofiti igitur refidui
: radix quadrara eft :
Radixutriufgp - . Radix bino- v
binomij fcilicet J 15 + J 2 mij J 15 -+ J 12, minus
&refidui J 15 — 1 . radix rve, J 15— J 12,
SEQVITVR PROBA, INSTITVJA PRO
refiduo, :

radix bi, J 15 4+ J 12 minus ra, re. 15— J 32
radixbi. Jis +~J 12 minus ra. re. Jag— J 12/

T - d plus Jyg—JT 7

minus J 3
minus J 3 .
“Summapro. J 60 — J1z Reliduum
propofitum, beneigituroperatum.

EST PORRO QVIDAM CANON GENERALIS ALLIVS,
per quem iuxta Algebra regulas binomiorum & refiduorum radicesin-
ueniuntur, quific fehabet. ,
Binomio uel Refiduo aliquo propofito,recipiatur dim{dium portionis, uelno
minis minoris,maiore deinde portione {uxta Algebra regulas in duas partes {ic di
uifa, ut harum multiplicatio,unius {cilicet cum altera tantim, quantum nimirumi
quadratum medietatis minoris fuerit,producat, res peracia erit, cym tandem bi.
nomij uel refidui propofiti radix, per harum partiumradices {imul colletas, ratio,
nebinomij: ueluna abalterafubtracia, i refiduum propofitum fuerit; fignifices
tur.Huncautem canonem infra,ubires & fimilitudo poftulaverint, ttatabimus.

Hadenus deradicibus,binomiorum & refiduorum inueniendis. Ne quisau.
tem terreatur, quod inhac traatione decimi libri Buclidis fubinde mentionem
facimus, cum uidelicet illafine decimilibri cognitione intelliginequeant , acprius
cognofci librum huncoporteat, quam harum explicatio regularum. fufcipiatur,
Quod ipfum fané uerum effet, fi perfectam & integramhorum quiscognitionem
requireret,fed tantum de eis intelligere,ut qua iam fequuntur,planiora fint,etiam
finullas plané adduxiffemys propofitiones, res fatisdefcripta effet, Quareeas
" hanc ob cauffam folm propofitas 4 nobis effe exiftimet quifpiz, utnimirum ea

rum operationes certis rationibus-fundari perfuafum fibihaberet:an,
fam deinde etfam;his nunc perceptis, arriperet,fubtilius ifta ex.
quirendi, cum iam {int aliquomodo defcripta, 8
quodammodo primis lineamentis - -~
“adumbrata, ' :
Sequuntar
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SEQPVNTPV.R NVNC AD AEQV -

TIONES SVPRA TRADITAS,AD EA ETIAM
qua hactenus defurdisexpofitafunt,commodius exercenda,

‘ . exemplaalia. '

. Primum. Efto triangﬁlumre&angulum, atep cathetus eius 8 — J 32,
" bafis uerd & hypotenufa fimul, 16 — J 128, quanta erit utracp, bafis fili-
cet &hypotenufa,lineafeorfim, queritur, Facit

: Bafis quidem 6 — J 15
- Hypotenufauerd 1w0__ d s
, OPERATIO.
Cathetusex hypotefi, funt s—Jn
Sitaytem nuncbafis 112,
Hypotenufaigitur ,erant 16 — J 128 N minus 1 ra..

Et quia quadratum hypotenufeein triangulorectan,
gulo,ex propofitione 47 primi,quadratis catheti & ba.
" fislinearum aquale eft. Singularum igitur linearum qua
dratis acceptis, de eo etiam quod ab hypotenufa defcri.-

o, bitur, catheti uel bafis,utro uoles,quadraco, fubaacto,id
= quodrelinquitur, ex communi illa notitia, Si ab 2quali.
| bus zqualiafubtrahantur, &cz. alterius, bafis quidem,
- ‘ubi catheti, cathetiuerd, ubi bafis quadyatum fubtra-
. Ctum fuerit,quadrato gquale erit. ’
SEQVITVR NYNC DICTORVM
: calwll‘s'
$ = J 33 N Cathetus 1 radix Bafis
- J 32 s ’ 1.
26 — J siszquadratum ¢ pri. quadrarum
16 — J1zs N minus s Hypotenufa, T

16 —J1:3 N minus 1 ra

Tag6 4 us N plus s pry
~— J 768 N bis
minus 15 — J 128 radi. bis
384 — J1nep2 N, plus 1 pric minus 32 —~ J 512 ra. T
quadratum bypotenufe. A quo prim6 quadratym catheti,deinde etiam quas
- dratumbafis fubrrahendum eft,& relinquuncur candem, -
ratione quidem fubtractionis prioris,
ats = J 73728 N plus 1 pri, minus 33 — J gu 1a,
zquales uniprima,
ratione uerd fubtracionis poferiaris,
384 ~ J 131972 N minus 32 — Jq1a 1
xquales 96 e J g1 N :

Ee



_ ALGEBRAE DESCRIPTION - | - ' g
Et ultém, iuxta {llam communem notitiam, Si 2equalibus 2quatiaadiician.
tur,8cx. Stitemabayqualibus x%alia fubtrahantur Kce. ueniynt,
. 288 = J 73718 zqua., 3 — J snra.
Eft prima zquatio. Diuifioneigitur numeri quantitatis debiliotisingume.
rumquantitatis potentioris, radicis ualor cognofcendus: per eum deinde, Bafis
quantitas exprimenda eft. ) ’

Quoniam autem huius diuifionis diuidens quantitas eftrefiduum, perfirum

igitur binomium, quqd eft 32 + J g1z, alia dividenda, aliaitem quantitas diui.
dens,multiplicatione,inuenienda cft,ut fequitur, e '

2358 — J 73728 32 —— qu
caum_ 32 +J g1z cum = 32 + Jsiz
9216 — J 6144 ) 1024 ~— 513 '
— J 73728 '
-+ J 41472 - (millies ' s
3072 — J 4608 uicies . . oy
quater- s
Quantitas diui, s13
depda ' diuidens
INSTITVATVYR NVN¢c DIVISIO,
4 '
O
‘ A .
Diuidantur 307+ — [ 4608 milliesuicies 8cee.
exeunt 6 + J 18, &ranraeltbalis quantitas.
in sz 44, quinquagies deci.
256 es bis.

Et quia iam bafis quantitasnota eft,quan.
tahypotenufa fola fuetit,cum ha dug quanti-
tates {imul,ex hypothefi,is — J 12sfing,fub-
tractione manifeftabitur . :

ALIVD EXEMPLVHM
{imile,

Trianguld eftoreGtangulum,atcp cas
> X \

thetuseius 8 + J 128, bafisuerd &hy~
* potenufa fimul, 16 4 /512, quanta erit
utraqy, bafis fcilicer & hy potenufa, liv
“nea feorfim, qugritur,  Facit
. Bafis quidem 6w d7r
Hypote. uerd 10 + J 200

8 4 Jizg

OPERATIOL
Cathetus, ex hypothefi funt 8+ Juus
Sitautem nuncbafis 1 radix .
Hypotenufaigitur exunt 16 -+~ J 512 minus 1 ra
Multiplicatione qurantur quadratalaterum,& erunt
Cathetiquidem =+~ 19z ~+ J 32768
* Balis uerc‘; . X prl'.
ac hypotenufee deinde, o
768 - J 524288 N, plus 1 prie 1.m'nus n— J 2048 Qe

3
J

|
by

-
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__ BREVIS REGVLARYM
Quuare, fuxtapenvltimam propofitionem primi, .
768 + J 524388 N, plus 1 pri. minus 32— J 2048 :
zquales 192 + J 32768 N. - 1 pri.
* Atqultimd tandem, fuxta communes notitias additione 8 fub.
‘ tractionefa@a, ueniunt .
' 576 + d 2049 N =qua. 32 + 2048 1a.
Eft autem prima aquatio. Numerus igitur charatteris N, tanquam debilio.
tis, in numerum characteris potentioris, ra. diuidendus eft,utfequitur.
. Quaratur primo nouus diuidéndus, nouus item diuifor, per multiplicatio.
nem utriufqg cum diuiforis contrario nomine, refiduonimirum  J 2048 —. 32,

§s

J 2:94-911 -+ §76 J 2048 -+ 32
cum J 2048 — 32 cum J 2048 — 32
. 24576 — 18432 2048 — 1024

' - 301989888 - a_};—
+ J 679477248 ) R

6114 + J 75497472 . 104
Diuidendus Diuifor.

. E 4
o ¥
o

- et 2 o
bt = | 35 4o0r492 :
6 + J 72 bafis. Qu=zfid
1024 . 1048576 )
bafis & hypotenufx aggregato fubtrahatur,
relinquuntur 10+ J 200, hypotenufi quantitas,ut fuprd,

Calcylus porrd fubtraQionis praecedentis fic inflituatur.

J 301980888 - de J 679477248
8 37748736 84934656
4 9437184 21233664
S 307 de 4608

manent 1536 infe

produ. 2359296

communis nu. 32
_ _ 75497472 f A
Porrd triangulorum arez funt, prioris quidem 36 — J w52, pofteriorisue.
£0 72 + J 4608. Idquodex propofitione 41 primi, & canone quodam genevas

1i,in eodem primolibro expofito, facile ¢colligetur.
OPERATIO TRIANGVLIPRIORIS

percanonem.

!

Latera Exceflus

 — J 5o 22— J 2

‘ s — J 3 4— J's
6 — J 13

6 — J 13 '
14—-7;33 Medietas lz—]yz

2z — J ng primum, - 108 — J 10368 febundum, ¢
2448 — J 5971963 testium productum,

s oo

Huius



| ALGEBRAEDESCRIPMG g :
» Hiivsigitar radiceut fequitur quaics; - - o
' 2448 — | soyisce.
_§99z704  maioris quadratinm,
so71968  minoris quadratum,
‘20736 refiduum, -
" ¢34  refidui quartapars,
7+  quartepartisradix, ad 114,
ueniunt ngs, uniusportionisquadratum, de 2448
- manent - 1192, alteriusportionis quadratum,
Radixigitur , a¢ per confequens trianguli propofiti
' area, 36— Jugz
OPBR.AI'IO TRIANGVLI ALTERIVS,

Latera “Exceffus

10 4= J 200 - 2 J 8
$ -+ J 223 4 4 J32

6 4 J 72 6-!-.!72
24 4. J ng2 Medietas 12 4 [ 238

24 o= J gz primum w6 -+ J qi472 fecundum
Rorro 979: + J 95551488 tertium productum, Atcparea deinde trian
72 4= J 4603, idquod fequenti calcu.
lo manifeftabitur,
9792 + J 95551488
95883264 maioris 95551488 minoris quadratum,
331776 reliduum, 82944 refidui quartapars,
288 quartz partisradix, ad 4856,
genfunt 5154 uniusportionis, Xcx, de 9792,
manent 4608, alteriusportionisquadratum,  quare
7 -+ J 4608 radixbinomij,&ca,
" BEXEMPLVM SECVNDVH,
» Sunt 2 diuifain duas partes, Quoniam autem partitm muyltiplicatio,
unius quidem cum alters,2ouel 28 produc1t, quarea erit uttacy parss

S _ minor “miafor -
: 2 ax 2 10
, Fadtq‘uantumad{_ - fme, o
; 28 . 6=—12 8 6 -t g

Tertium.  Sunt 12 diuifain partes duas, Qyoniamautem partium quas

drata fimul 9o uel1oo faciunt,partesigitur quanteefunts ,
o Refpondcturrefpe&u - .
: minor mafor

quidem 90 , 3 . .9

fune | .
6 ~Jig; € w14 :
H 2 ' Sequitur




& © BREVIS REGVLARVE - ¢
) SEQVITVR: OPERATIONIS. EX.{MEN.
Sumantur numeri fecundo muenu,

6 ~— J 14 minor ¢ + J 14 maior
6 — [ 19 € 4 Jd 14
. 3 + 14 36 - 14
100 & bene,

Q_gartum. : 'Numerus in duo diuifiss eft,quoniam autem'
’ partium differentiafunt 6}
qui uerd ex multiplicatione unius cumaltera produqtur numerus, 27
uel 36, quantrt:ls fit ipfe dlulfus quantg deinde ctlam partes, quaem ‘
tur, acit

. © - diuifus quidem 1 " uel ra, 1950
' * Partes deinde, refpectu
o minor ‘maicr
quidem zy C 3 ol g-
uerd 36 ta, 45 — 3 45 + 3

Vel,quierdex parnum quadratns colllgltur numerus , so funt,
uel 7z,quamus &ee. :

\ - Facit dnnfus qu:dem - g uel ra. 108
Partes ueto,refpectu
minot -+ maioy-
quidem 5o 1 : 7
uerd 7z . ra. 27 C— .3 ra. 7 -+ 3
OPERATTO PARTIS PRIORIS QVANTVHM
cad mulnphcanonem partium,
ponatur . 1 ra totus dnnfus. _
Etquia ¢ N,  partium dxﬁ'e&'enna,exhypoﬂxeﬁ
erit tra, — 3 N ‘minor, "

&  ira 4 3 N malorpzrs. "
Quare quantumad mulgphcauonem, uenit .
tpi — 9N | zqul 27 uwd 36N - i
Quanamm verd ad partium quadrata, venit
1 pn. + 1 N . zquali it g0 uel 72 N.

©J

ALITI:R INSTITYTA HVIVS EXEM,
: _ pho;&erano.. ‘

R

N

Quamntm' pnmo partes,demde etiam iple totusnumerus,
ERE Smtaque
1'ra. maior, © uel ey ! . minor; D
. 3 256 N pasinor, s 12~ 6 N maior,
R LD T ueniy



ALGEBRAE DESCRIPTIO, 6
'uenit, multlplication efacta,

rpe. — 6 1a, _ .

productorum, zqual. 27, uel 36 N.

. : . 1 pri, < 612,

mtione quidem )
, rpr zquasra 4y N, wel + N,
quadratorumuero, : »
ipri. + 61 zqual. 7, uel 13 N,

EXEMPLVM QVINTVM,
Sunt 12 ,uel 19 diuifain duas partes,

Quoniamautem una parte cum altera multiplicata, producto deinde
in paruum differentiam diuifo: 17 exeunt,quantgpartes fint, qugritur,

_ maior mmor pars.
’ Facit 7 5
ra, 3906+—8 27 — 12 3961

Vel, Quomam autem partium quadrata fimul 1un€ta Laegid quod

colhgltur, in partium differentiam divifum: 37 exeunt, quanrg partes
(‘ nt queritur,

_ ‘maior minor pars
) Facit - 7 5
28 - 1a. 292, = rd 252 —9
OPERATIO PARTIS PRIORIS,
1 ra, Mafor, uel 1 ra, Minor,
12N __rra  minor A 12N — 1 ra.  maior. :
12 1. — 1 pri.  produ. 13, — 1pri.  productum,
2ra, — 12N . differentia 12 N — z2ra. differenta.

AEQVATIOIGITVR
12 13, — zpn. . 12 1a. —xprl.
St xqua, 1 2qua. N
zra.——uN q 73 N 1z N — zra. 1 17"

. SICETIAM INSTITVATVR OPERATIO
cumnumero 19, & uenit

X pﬂ. - lﬁ,ﬁ: . ' _‘ . 3 p'n'. e ;;le
zquales 321N . #quales 54 12,
Poﬁenons pams operatio ex anre nunc eftfacilis, -

., EXEMPLVM SEXTVH

Sunt tres numeri,quorum primus cumaliquoalio, quarto fcilicet,
ad reliquos duos fmul famptos, fit 3. Secundus uerd cum’ codem
quarto, ad reliquos, fit in ratione 3, Ac tertius deinde,& ipfe cum eo-
dem quarto numero;reliquis duobus qualis fit.cum ficille quartus nu-
_mierus, ex hypothefi, 8 efle ponatur,quantl nunchn tres numeri cﬂE de-
Beant,qugntur.

Pn‘mus, fecundus,  teftius numerus,
) T Fadt a4 ' 40 & g6 o
H ; - Operatio



6@ ' BREVIS REGVLARVN
' "OPEBRATIO, - :
Primus © - fecundus & tertius.  Quartusalius,
Ponaturs radix, = & eruntzra +24N, “atgps,
Et quoniam fecundusccum dato, tertij & priminumerorum tres quintz funt; -
" totaigitur omnium fumma ad eofdem, tertium & primum,numeros,in ratione,ut’
$ ad 5, uel o&to quintx erunt.Per regulam ergo proportionum,dicendo ¢ danty,
quid 4 ra. 4+ 32 Niprimi & tertfj numerorum fumma manifeftabitur. Quoni.-
im autem primus numerusnotus eft, cumisfit « radix pofita, eodem primo de
hac fumma fubtracto: tertius, hoc tertio deinde detertr} & fecundinumerorum
fumma fubtracto:fecundus etiam numerus manifeftabitur, Ponuntur itags nume.
rifingulifeorfim fic, . _
Primus fecundus tertius quartus,
1. 12 13+ 4N 1jra 20N 3
_ Et quoniam etiam tertius cum quarto numeris primo & fecundo zqualis
eft, tertius igitur quar;o,fecundus uero numero primo additus, qua collx'gqntur,
1ira + 23 N & 24ma 4+ 4 N C
inter fe 2quales erunt. Radix igitur ,hoc eft, primus numerus 24, fecundus
44, X tertius 56 uenient, Quod probari poteft.

Septimum. Sunttres numeri,quorum primus cumaliquo alio , quar~-
tofcilicer,ad reliquos duos fimul fumptos: fefquialteram, fecundus uerd
«cum eodem quartoad reliquos: ut3 ad s, actertius deinde,& ipfe cum -
eodem quarto numero:gqualitatis rationem conflituit,cumille quartus
numerusiuxta propofitum ¢ uel 24 aut unitas efleponatur,quantihi
tres numerieffe debeant,queritur, :
Facit, quantum adnume-
* Primus fecundus - tertius

9 . ’3%% 51 9‘:’5
rum 4 . 3613 315 2613
unitate , T ol} 13

'O&auum, Diuidantur 132 intres partes fic,ut prima multiplicataper
3, producat tres quartas minus 3, fecundg partis diuifg in 2, Etiterum
primamultiplicataper 4, producattres quintas minus 1, tertig partis
divifein 7, queritur,&cg. o .

prima ° fecunda. _tertfapars
Facie 2 24 so§
. : OPERATIO. .

_ Efto primapars 1 radix,hecmultiplicata per 3, prodycuntur 3 ra. Et quo-
niam hz ex hypothefi, in ternario minus funt , quam tres quartz partisfeamde,’
diuifeein duo,hoc eft,quim tres quartee dimidij fecund partis, ad 3 ra. igitur 3 N
addendi,eius deinde quod colligitur, (cum illud tres quartg tanti fine ) integrum
re{gula proportionum, dicendo % funt 3 ra. + 3 N, quid unum , quzrendunx -
eft. Veniuntautemfic 4 ra. + 3 N,ipfum inteFrﬁ,acper confequens, fecunda
pars in duo diuifa, eod€igiturintegro bis fumpto, lecunda pars, s 1a, «+- s N erune.

S . o “ Non



-

ALGEBRAE DESCRIPPION 3
Non aliter iuxta exempli hypothefes, & tertia pars quarendaetit, Quofadto,
partes erunt, ‘ - v
Prima 12 fecunda g ra, + s N .
Tertia. 46212 4 ni N, ® Atg
. ultimo tandem  g52 18 @qua, i N,
Nonum, Diuidantur 3s intrespartesfic, ut pﬁmamultipﬁcataper
6, producat fefquialterum plus o, fecundg partis diuifg in 5, et fecunda
diuifain s, flatuat fefquiquartum minus 4, tertig partis multiplicatg pex
3, queritur Xcg, :
Faclt 314 3085 253}

PONITVR AD OPERATIONEM $1¢

Pl’l'm 1 Ia,
fecunda 20 12, — 30 N .
tertia  r 4 1 N
. ’ 1§ '
Summa partium 213 1a 193 N xqua, 36 N.
Eodem modo 45 intrespartes diuifa,
Prima - fecunda tertia
exeuntpatrtes 3 142 394} 212
Id quod probari poteft,ut fequitur,
Prima fecunda pars
$7 it
am 6 in
. W05 4383
minus o ‘ plus 4
wih Dic 223, Dic
3 dant uidf, quid s, s dant 3212, quid 4
Facit ¢ © Facit 33
" cum § Cin 3
produ. 3oit,ter . - ‘exeunt 232%; tertia
cunda pars, bene igitur.

‘Decimum. Propofitumeft, numerum ¢, 12, 8 uel 21, feu quemcuncy
alium numerum,diuidere in duas pottiones, quarum maioris quadra’
‘tum tantum faciat , quantum numerus ipfe , cum fud portione minore
multiplicatus,producie, -

Facitratione numeri .
Maior minoy portio
€ ‘ . X2 4§ =— 3 9 - 1. 45
12 © ra. 180 — 6. 13— 13, 130
s fa., 80 — 4 12— f3 80
o1 3 i : — 2 3 .
B .. . Rgni—rof P . ._!a,fsm " Similem




& BREVIS REGVLARVHM
. -Similémdiuifionem linez alicuius dat proponit Eudlides infecundo. pes utie-
decimam:infexto deinde, per propofitionem 3o,quod obiter indicare libuit,
OPERATIO NVMERI'VNIVS, 6 SCILICET,!
ficinfaromfium. - Eftoitaqy ‘
1 ra. maior, uel 113, minor,
erunt 6 N — 1 ra, minor, 6 N — 1 ra. maior. B
vand.rata-de'inde portionum maiorum, :
, ’1pl’l. .: ! 36N—-nl’a.~l-lpﬁv
; Produ®auers, &cz,

;6N-—-6ra. 6 1.

_ Atgtandem gquatioultima, ‘
apti+ 6ra. =qua. 36N, uel 1pri-+36 N 2qua. 1512
Procedatur nunc fecundum canones fecundx, 2quationis primum
: & tertiym , & veniet utpofitum

SEQVITVR PROBA INSTIT
‘ numero primo- &,
¢4 — J 1620 .
Totus Maior portio minor
6 - 1, 45 — 3 9 — K2 45
5- [
»
s4 — J 1620
PROPONVNTVR HVIVSMODI EXEMPLA
etiam fic.

Diuidantur 34 in duas portiones inzquales, ut, cum maioremin

feipfam , totum uerd numerum 24 cum minore portione multiplicas

VTA PRO

3.

uero,gqualesnumeri producaneur,  Facit ‘ |
S ‘ Maior ~ Minor portio , -t
12 920 o 12 & 36 —ra o

Inhuncmodum radicenumeri 48 diuifa,
exeunt partes, Maior quidemra. 6o — ra. 12, minoruerd
ra. 108 ~= ra. 60, quod probari poteft.
“Wndecimit. Etquianymero induasportiones divifo , quarit maioris
quadratit cantii faciat,quantiz tocus diuifus numerus cii minorifua portio
ne multiplicatus producit,quaritus fuerit ipfe tocus numerus,minoritem
portio, cum maior portio ex hypothefi fit ra. 80 — 4, uelra, 45 — 3

. : 8 . 32 == 13, 80
quaeritur, ‘Facit } totus . }minor portio,
' : 64, 9 ~— I 45
"OPERATIO. S
Maior - - Minorportio.
Totus Jeo— 4 . d so— 4
2 13y : .- quare s radix, minys - :
: Jagg—~3 N K |

Aty



' ALGEBRAE D ESCRIFEIO, 4
. Atg factamultiplicatione; renfune
96—.’5!20 ‘ Jxo' 4 .
N, =qua. 1 pri, minys . ra,
54— Ji600 Jas—3
ol Vel excommuni 3uadamnotiu‘a,
J g0 — 4 o 96 ~— J s120 '
‘ ra, - N, =qum, 1pr,
J4s—3 54 — J 60 ’ P
Eftautem exemplum canonis zquationis fecundz fecundi, atey
eius {olutio talis, .
Quantitates aequationis quantumad primum, fimt
Media minima maxima quantitas
Jso—4rn 498 —J e N zqua, 1 pri,’
J 20 — 5, nfe, 24 — [ 320, plus 96 — J 5120

ueniunt 120 ~— J sooo. Huiusradix

funt o ~— J2

plus  J 20 — J 2 &ca.

uantitatibus equationis fecundi, eodem modo operationeinflituta,

, zque euam elicicer fucceder.

EXEMPLVM DVODECIMVM,

Duobus numeris ingqualibus, 34 8¢ 30 datis, propofitii eft,maiorem
in duas portiones ita diuidere, utinter eas medietas minoris fir mediolo
co proportionalis.uel, quod ide eft, utquifub portionibus, unacumal,
tera multiplicata, continetur numerus, gqballs ficquartg parti quadratl,
numeri minoris,

Facit 25, & 9
OPERATIO.
Maior Minor Medietas minoris ;

. ’ 34 - 30 o Iy
Quantitates ex hypothefiproportionales

1ra, 1 34 N—1ra.
quare 3413 — 1pri, ' *qua. 225 N &ce,

ALIA HVIVS DIVISIONIS EXEMPLA.

Numerd propolidi - Medjetas Partes dini-
maior, mhinoe minoris fionis
o 1y 108 54 st ;é
: 65 56 23 49 16
49 7 B 14t +J 48 24} — Jars
30 1 9 22 3
2% 24 ) 6 9
13 2 [ 9 4
I 4 3 4. : -
8 ] 4 .
b 3} -I- J W i J

3
Pofuxmus huius diuifionis exemrla p!ura,cum eorym ufusindecmo
*  Eudidislibro requiratur, . Nune.

. o



N F

P ';j‘fg;‘s'v:’s‘ R‘BGV.LARV.K‘ .
NVNC PRO RADICIBVS BINOMIO~
RVM ET RESIDVORVM !NVBNJBNDIS,CVM'

cadem {itillas eliciendi,quz eft propofitz divifionis,operatio, unum
atcpalterum exemplum fubfjciemus. :

Sit binomium ra. 448 *+ 14, uel refiduum ra, 448 — 14, atéy
propofitum,radicem eius quadratam elicere, .
OPERATIO. ‘
Duz huius binomfj el refidui portiones, feunominainzqualia,
© maius minus  medieras, mi.
funt ra. 448 & 14, atq 7
Quantitates proportionales,
1 radix 7 J 4438 N—1n,
Facta multiplicatione, wenit
J 448 radicam — 1 pri. - =qua. 49 N ‘
” Vel, ex communiillanotitia ,Si zqualibus 2equalia addantur,
'J 448 radi. 2qua, 1pric 4 49 N,
Eftautem exemplum canonis tém’y’ aquationis fecundz, atq eius
. folutio, utfequitur.

Numerus charateris medij J 44s, huius dimidium Jouz, dimidijuerd huius
‘quadratii 112, minus 49, maneat 63, cuius radix quadrata, J 63, demedietatera-
dic, J »1z2,fubtracta, uel eiaddita,colligitur hic quide J 343,una defideratz radi.
cisportio,manetuerdillic J 7, portioaltera. Etquia cﬁbinomiﬁpro;&oﬁtﬁ: pér
radices portionum aggregatas, ut o 343 W 7,Binomij,uel, quia eft refiduum
propofitum: per id quod relinquitur, poltquamminorisradix deradice portionis
maioris fubtra®ta eft, nimirum W/ 343 ~ W 7, refidui propofiti radix indicabi
tur, id quod examinari poterit, '

SEQVVNTVR HVIVS REI DVO EXEMPL A
alia,unum quidem pro binomio tertio, altetum uero pro

fexro refiduo expofitum, T
Binomiumtertium  J 448 + J 336
Maius minus nomen Minoris me,
J 448 d g6 J o4

Quantitates proportionales .
1 radix J 34 J 448 N — 3 radice,

Fa&amultiplicatione,uenit ultimd
J 448 radicum " 2qua. . g4 N 4+ 1 pri.
Ja infe, m2, minus g4, manent 2s. Huius radix qua.

drata, ) 28, de J 112 fubtracta, uelad J 112 addita, manet J 28,uefuenit J 252,
Harum partium radices fimul iun@z, ut o 252 + o/ 23. Binomij,radice uero
unius de alterius portionis radice fubtracta: per id quod relinquitar, nimirum
W 252 — W 23, Refidui propofiti radix indicabicur.

, " . Refiduum

.




L

ALCEERAE nnscnwwa. | &
Refiduum fextum ] 445 L fﬁz '
Maius minusnomen o ,Mmorgs medietas
144' J 352 e Jeg ¢ onx
. Quantitates propomonales, : '
1 radix 8 . . d 448N — 112
- Fa@amultiplicatione, uenit ultimd o
J 448 radtcum zqua. 88 N o 1pri,
atqp partes deinde,
‘maior quidem . minoruerd
daz o J2g Jme - J2g
" ‘Totiustandem refi duiradix,
Radixbinomij J uz - J 24 minus ra. refidui J iz — J14.
Nominis uerd contrarij;, Binomdj fcilicet, radix eft
Radnxum?xf?,hol:gﬁ et,

&binomij J nz + J 24, atqgetiamrefidui J 112 — .Ix4.

EXEMPLYM DECIMVM TERTIVH,
Diuidantur 10 induas portiones, quarumuna cum altcta mulnplv
caa, 15, 20, 24,1 uel 5, &ce. producuncur,

Fadtrauonenumb
maior C minor portio
15, . s +J 10 s —Jiwo
20, s +J 5 s —d s
| 24, é 4
, . s+Ja s— J2a
1, 5 + J24% s — J24%
OPERATIO, ‘
Sit 1 radix,una, & 10 N —1 ra. alteraportio.

Ert veniunt facta multiplicatione,
to 12, — 1 pri,  @qua. 15, 20, 24, &z, N.
Dccnmum quartum, Sinttres numeri,& efto quod primus cum 6, fe.
- «eundi §:fecundusuerd cum 4,ipfum tertium bis, 8 eius 1 :actertius de
inde minus o,priminumeri tres quartas contmeat,qugntur de numeris,

v Primus fecundus  tertius
- ‘Fa{cit 48% 81l 38
_OPERATIO.
s ra. Pri, ;ra.+s:N fecun, 612 4z N Ter,
T . 2 .
quare 6 12, — 19 N xqua.  %ra

Decimum quintum, Detur numerus quadratus,cuiusradicis quadru
plo’ 21 additis, quodinde colligitur, adxpﬁxm quadratumfe habeatinra-
tione 33 uel 21, uel gqualitatis , &cz. queritur,

Facxt 9, uel 103% - J31 522, uel 4o.
: OPERATIO,
r radix - 1 ptis 4.xa.+z:N

Iz  Propor




RN

L OREBVMES REGVLARYM, ,

.. Jroportionalitates,
T T ‘ - ) N r" 3 ' .
4 ta, + nvI\_‘ “ad . 1 pri, ut 9 ad 4 nel X

. L 3 i T8
, . Multiplicatione fa&a, uenfunt
rzra + 6 N Co ’ u pri,
6 12, + 34 N . ®quales { o pri. &cz.
4 1a. 4+ 2 N 1 pri. .
SEQVITVR HVIVS EXEMPLI EXAMEN,
Sumatur ad examinandum numerus fecundus.
: 103 - +  Jagge
Huius radix quadtata, J 622 +- &, quaterfumpta, uenit J 16:22 4 3
Additis 2¢,colliguntur Js6132 «+ 245 Et quoniam heec fumma ad ipfum
uadratam, 102% + J 315522, fe,ur pofitum eft,haberedebet,ficuc o ad 4. lga&a
igitur multiplicatione primz cum quarta, fecundx deinde cum quantitate uel nu
mero tertio, cum id€ numerus, nimirum, J 25014 + 983, uttng producarur:
uod hocinuento numero,exemplo fatisfactum {it,ex pofterioriparte propofitio
nis decimz fextze fexti Euclidis candeminfertur.  Vel, fataigitur divifione utri.
ufcpantecedentis in fuum confequens,cum zquales interfe int numeri exeuntes:
{imiles etiam rationis numeros, fummam fcilicet,quadratum, o & 4, eflecon.
ftabit. Efftautem communis exiens 2% ' :
Decimum fextum, Sunt tres numeri, primus quidem adipfumtertic
um, triplus: fecundus uerd ad eundum tertium , ut 3 ad 4. - Quoniam
autem 6 de primo fubtractis,tribus uers fecundo numero additis,acre-
. fiduo deinde cum collecto multiplicato: nouencuplus,uel quadryplus
fefquitertius,ad tertium numerum producitur, Quanti igisur illi tres nu
merifingulifeorfim fint, in dubium uentt. ‘

-‘” T

Facit, quantum ad rationem ~
Primus fecundus tertius ,
nouen. n 3 : 4 .
ayuers, J P — 3, I8 — 5 1% — 3
OPERATIO. -

Primus 17ra. 1 12— 6 N refiduym

fecun, ra. ira 43 N colletum

tertius 1 ra. - Factamultiplicatione

producitur} pri. 4+ 1112, — s N =qua. 3 ueifra,
: Etultimo tandem inintegris :

“aprd, =quales 6ra. + 72 N
' " opr. 3 2 ra. zquales 648 N. .
. Quare radicis ualor, & primus numerus 12. vel J7235: — &, uedis
&um eft. Secundum porrd & tertium datipfa pofitionisfolutio. :
: SEQVITVR ALIA HVIVS EXEMPLI POSITIO.
Primus 4 4 ra. — 6N refiduum
feamdus i ra : ra +3 N colleGum
tertius 1} ra _ , o
" Factamultiplicatione,ueniunt ultimo
4 pri. xquales 6 ra. o4 18 ﬁ

. o, - 3t zquales . 13 ,
4[’ ' ] qual . . Adhuc



AR G'EBRAE- DESCGRERTI O, : )
ADHYVC ALIA POSLTIO,, . - |
Primus 3 ‘ 3 ra, — ¢ N refldaum
fecun, % 21 + 3 N colleétum
tertius 1ra. - Factamultiplicatione,ueniunt ultimd,
el pri. zquales 4:ra + 13 N ~
alprie + ra, zquales i3 N

_SEQVITVR NVNC OPERATIONIS EXAMEN,
Sumantur ad examinandum numeri inuenti fecundd,qui funt
. J f%i" — % "l 8 — f;%: - ’75‘:‘9: — 37

Primo diuidatur numerus primus in 3,uel {i placet,multiplicetur tertius cum 3¢
& apparebit, primum numerum ad tertium triplum effe,id quod eft exhypothefis
bus primum. Quzrantur deinde tres quartae tertij, vel ad ipfum fecundi addatur
fuiuna tertia. Et quonia hic,tertius:illic uero,numerus feciidus apparet: 8 id quod
in exemplo dicitur, nimirum, fecundum ad tertium tres quareas efle, apparebit.
Subaahantur ultimo 6 de primo, 3 uerd ad fecundum numerum addancur, Eg
quoniam refiduo cum collecto, tertio deinde numero cum 4.& multiplicato,2qua-
les numeri producuntur, cum fic tandem omnes exempli hypothefes hi nuineri

. habeant,eos ueros efle nemo dubitet, '

DECIMVM SEPTIMV M,

‘Defideratur quadratus numerus,cuius  du@gin fe,producant duo-
decuplum radicis, uelradicis uigincuplum,

NJ
Q

Facit 9, uelra. cubica 2oz,
OPERATIO. -
pra, - 3 pri % pri. infe, producuntur % tertiz quantitatis
xqua. 12 uel 20 radicibus, '

. DecimumoQtauum . quadratiductainfe,producit triplurtiuel
feptencuplum radicis , queeritur Xcz.

Faci numerus 12 uel o/ 4032
acit quadra. 144w/ 16257014
Examen numeri {fecundi, A
Numerus uel quadratiradix ¢ft w’ 40 i1,
quadratum uerd ipfum w 16257024
Porro huius quaiau' L. pars w176
in fe multiplicata, producuntut w/ 1382976, :
At rantundem etiam ptoducitunipfaradice, w/ 4032, &ithy
. multiplicata. Quarebene operatum.

Decimum nonum. Suntduo humeri. Quoniam autem quadratum
prioris ad pofteriorem, 1}: pofterioris contri ad numerum priorems
- 4} rationem conftituit, qui' namilli duo numerifine, queritur,
L Facit,  2: numerusprior, 3 uerd:pofterior,
: ‘ © YICESIMVA,

Numerus 12 induo diuifuselt, |
Quoniam autem ex multiplicatione totius cum differentia,&mi.
: . noris quadrato: 64 colliguntur, Vel,
Quoniam autem ex multiplicatione totius cam differentia, & ma-
ioris quadrato: uz colliguntur, Ve,
' o A 13 . Quoni

.
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Quoniam sutem quadratapattium’, 8¢ quod ex multiplicationetotius
. camdifferentia colligitur: 128 conftituunt,” Vel -
Quoniamautem hgcduo fimul, quod feilicet ex multiplicatione totius
" cum differentia,quodcp ex una parte cum altera multiplicata
producitur: 8o conftituunt, &cg, ©
Partes divifionis quancz erunt?  Facit s . & 4
OPERATIO. o

, Totus numerus .2 .
t ra. maior. uel v 1 ra. minor

1 N—i1ra mi 2N—,r ma,
. zra. — 12 Ndifferentia, 12 N—ara diffe,
Productumiex toto cumdiff. 24 ra. - — 144N 144 N—24ra.
Minoris quadratumi 144 N 4 opric. — 24 ra. 1 pri.
- Maiorisquadratum ¢ pri. . 144 N <1 pri, — 2412,
Produ&um ex una parte,cum alteramultiplicata, . 82 134 e 1 Prie
’ ' " Aecquationes, :
Prima - uel . o
1+ pri, zqua. 64 N g pri. - 80 N z2qua. 24 ra,
Secunda uel
' s pri. +241a = 6 N 1pri. + 176 N 2qua. 48 123,
: Tertia . . ue ' _
s pri =qua.é4 N 1 pti. + 3o N z2qua. 24 ma
. Quarta . uel
¢ pri. -+ 24 N 2qua. 36N 1 pri. 4 12ra,  zqua. 64 N

ARITHAMETICAL PROBLEMA

TA EX & LIB, GRAECORVYM EPIGRAM,

[Tpisrep. ,
MaAAds byw TeAfo opugidars,aimied Kevods
" Aduiop wire73 Aisgop &o:d‘?ﬁi\:ﬁ;dg
sy pl yevaoio yapiri®-, byd okl
(Sg”vfs',@ Jg:ah'hu yoig?zlp’{ﬂnu'e Sorwp.
Avmpidnosiy Oculowp, e Aorma TeAavTe
Eviee , wd Texn , ddpop Apisodinov.
DE PALLADIS STATVA, QVOTNAM ILLA AV.
ritalenta appendit. -

Pallas ego fum, malleo hunc in modum fabrefa&ta : fedaurum munus
eftiuuenum,qui in ftudio verfantur poetices. dimidia quidem auri par)
tem:cGrulit Charifius, octauam uerd: Thefpis, decimam dehinc:Solon,
& uigelimam:Themifon. Reliquaautemnouem & mercedemitem qug
artifici debebacur pro opera, contulit Ariftodicus,

Quaftio hinc oritur detoto ipfiusftatuz pondere. .
Facit 40 talen. - B
Quantum etiam auri ad hanc fabricandam finguli eribuerine.
o Charifius 20, : Thefpis ¢ -
Fact Solon 4 Themifon 2 talenta. '

‘Praterea. ¢ talentareliqua,ut ponitur,munuseft Ariftodici.
Operatio



Po

8

ALGEBRAB DESCRIPTI1O4 T
OPERATIO. ’
Ponatur pondus auri,

fyifle, _ 1 radixtalentorum
Charifius i ra.
. Thelpis 3 ra :
tuius { Solon sira. dedit N
Themifon _ 3l ra . o
Ariftodicus s talentd,

- Summa partium & g talentorun,

. fiunt is ra. + o9 N,xqualesradicipofitz,
Eft prima 2quatio, hincradicis ualor, pondus fcilicet auri; 4otalentorus,

1r6 quantum finguli,ad hanc ftatuam extruendam, contulerint,ex ipfapofitio.

nis folutione, iuxtaradicis ualorem, facile cognofcitur,

(P

torum. cuiille refpondut:

Adlrepop,
Avyeinp ipleive u&ye &Fivos AAnéidlao, :
, l‘li\n&f/p Boungiwp Sipu@-,bs 4° swtuenlo, ~
Aueiply AAgaiofode gAG- v P,
Moign &0 oxdbdirn xcop wpdvoy t’z,u,@.ui,uov%.
Dodeygh o krvavdbhe Tapafinmoio g’ olpop,
- Augrd” dp Hhid'a dliay iuosh veuidorzs.
Avmpip Ay;‘;gcﬂb,a Finnosnp 7€oriroimee,
Normas I avAsiosds kyihas Téd warTingyTa.
DE ANGEAE ARMENTIS, QVOTNAM
: ) boues fuerint.

Augeam interrogauig/%merof usHercules, de multicudinearmen-
ediahorum pars,amice, circa fluuium AL

pheum pafcitur: oftaua autem,circa Saturni collem ; Ceterum duodeci.
ma, procul hinciuxta loca Taraxippi extrema:at uigefima eorum pars,

circa Elidem pafcitur:trigefimam uerd in Arcadia ego reliqui: reliquaay
tem, quinquaginta numero armenta,uideasipfe. ~ Quaritur; ay
R

Facit 240.°
" OPERATI.O

PNy

e

S e

4oL g

Ponaturboues fuifle + radix - RLES foo > %‘70(

circa  Alpheumigitur fluuium funt

circa  collem Saturni

fuxta  Taraxippiextremum

circa  Elidemmontem

in  Aradia
Summa partiumund cum so bobus
funt 2 ra. <+ 5o N =zqua
Eft prima zquatio,atqradicis ualor,armentorum fcilicet numerus, 240,

12

(9~ e SO

Porrd quot nunc in fingulislocis vagentur boues,quivis ex pofitionis folutfo. - - .

nefacile cognofcet, 198 ajimn
. Gy
0. "‘,} NI Loy ) ‘_;v\' \':)/
v ] \ e G e ¥ L P
M . »J‘" ) ') 7
s o S ,
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e
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. ' B Terrop.
KdAnds Sipes Ao, upovvol M wos dpeguzeroe dbuce
Kedd svpe () o bivarg Afrr oioarodids.
TIAi8] 5 wpoeriige: P fjuuars fsop Bpepase,
KauAduop reravoie,@ miodpeoss divag..
Aewiop tfGipaue whjoou soua, tp I &ua worTe, '
Ko stipuat,nath yAsivocs,ugek fiveeg, @mvardlops
' LEONIS CANALES, |
Aneus ego fum Leo, canales uerd mihifunt oculi duo,& os cii palma
-dexeri pedis, Implent autem craterem eundem: dexter quidem oculus,
duobus; finifter uerd;tribus diebus: & quatuor, palma,Porrd fex horis,
osimplere eum poteft. Heecigitur fimul omnia,& os & oculi& palma,
dic quanto tempore eundem craterem impleant,
Facit 3z diei,  uel 4 horis 2 &cx,
" ©OPERATIO, °

: dies . hotre
: r dexter 2 uel 48
Qculus { I .
finifter 3 73
Palma 4 96
Os by : 6

Ponatur tempus,intra quod omnes canales fimulaqua fluentes craterem im,
pleant,quodfit una radix, uel diei,yel horarum,atcp dicatur '

dies horae die. horarum

2 ue 48 : . 3 raue 3

3 72 dan¢ 1 impletionem, 3 3

4 96 quid: ra.  Facis 3 »

S 6 : 4 3 .
Summapartiom  g.& ucl a4

Quare s} ra dierum uel .§} ra. horarum
radicipofite hoceft, + N,zqualis.
Eft prima 2quatio, atqug radicis ualor ut fGprd pofitum, -
quodprobaripoteft, -
A TiTuerop.
Andwo qli iudis oo puis Anopliy,
Zijlos 75 & foveesguos, tp I ol A
Toivp,» TerparipreTld® Augprivoe
Ef wavr’ anvpuy , uwreds wekosig sefpdp,
DE STATVIS ZETHI, AMPHIONIS AC MA-
trisipforum Antiopes, : ‘
- Ambo quidem nos uigintiminas appendimus,Zethus fariter &
meus confanguineus, At fi de mea, tertiam : Amphionis uerd, quartam,
: : ' : partem



ArceBraE DESCRIPTION ”
partem fumpféﬁ'é’«ifg:in fumma inuentis, maerispondusinuenies,.
Quantiigitur nunc ponideris & Zethi & Amphionis ftatua
SRR fuerit ,. queeticur. .

Facit Zethi quidem 12 Amphionisuero 8 minarum,
Antiopeautem mater,ut habet hypothefis,pondusobtinet & minaryp,

4

_ OPERATIO:
Zethus 1 1, ud 20 N — 112
20 mi, , . ‘
Amphion ) 3oN—una 1 12,
Colleis nuncpartibus yenfunt

“gd sNo 2ra ud 63 N — otra.  azqules 6N &ce,
- Vhimé tandem per communes noticias,Si ab #qualibus squalia & cz,

Stitem aequalibus 2qualia,
sira zquales 1N ud 32N xqules ;1m
Edurcidby TeonpesPdp,

Hulov®- ugi 50~ poplovoss bivop Baivop,
Avrip 3@ swixilepin’ dixbia pbeTov oo,

T&b“jﬁazgvsm’: ovorep idnle’ teteivep xaiing,.
MiF7d) 7i )hadovo? dhodiigecs HiTe wven,

Ei eirvgoptp woi dbing:hwhdowop oétipnee.
E:dt ty vmiabore, mtvrws iromm pudfes,
Erwvp pwpop dpiss Tewpengme twiisve,

' BEVCLIDIS GEOMBTRICV M

Ibant mulus & afina uinum portantes, afina autem exdolore pon-
deris {uiingemifcebar. Qua re uifa, mulus grauiter ingemifcentem afi/
nam ficinterrogauit: Mater, cur italamentaris , cur puellginftarlachry-
mas fundis ¢ N%enfuram mihiunam fi dederis, duplo quam tu plusZp
fulero : finuerd tu s me unam acceperis, idé plané quod ego pondus fe-
ves, Menfuramitaque peritifsime Geometer dicasuolo.

Facit ~ Mulipondus, 7: Afinzuerdtantym s menfinarym,

OPERATIO,

Molgs y ra  Mulusira, +2N
1. +~3 N uel  Afina 1 ra.
2 ) .
Et ueniunt tandem

1t + s N 2qui 112, —1 N Vel ara+3 N 2qua, 2 2, —2 N,
—_— . , A

Hadtenus ex Graeels clpl‘g‘rammatibus.

SEQVITVR EXEMPLVM IN ORDINE
uiceflimum primum, L

Eft qui peregrinationZ infituithoc modo, ut uidelicet plures abefle di.
es nolit,quam aureos fecti domo efferat:eo nimirii confilio, ut i forté mi
nus profperé cedat,in fingulos dies finguli fuppetaﬁtiptg aurei, Ecquo
. ‘ . : N TS ' ¢ R ﬂ,. iam

.

Aper
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niam Mercurio duce,fingulis diebus totaurei accec (Tﬁii’!li,quotwmﬂ
ne cum domo egrederetur,habuerat,tandem reuerfus domumacnume
rans pecuniam, 52 aureos &1, uel 63 inuenit, Queritur ergo,quot initiq
profe@ionis aureos habuerit. : : '

e Facit g 3 & dodrantem

3 & Jsz — a0

_EXPLICATIO,

Si commune & uulgi quifpiam in huius exempli computatione judicium fe-
qui uoluerit,inueniet certe, quarto diehominem illi reuertentem dom@, non in.

tegros quatuor aureos habuifleantequamiteringrederetur: & tertio dieidem (ire
uerti dicatur, tres aureos in ea fumma quam primo die fecum tulerac defiderari, E¢

- quia plus tribus, minus autem qudm quatuor aureos fecum ptimo die habuit, .,
ponendum igitur,quod ultra 3 aureosadhuc, radicem,hoc eft,in fumma, 3 N o .

. 1 ra. aureorumhabuerit. Et quoniam,iuxta exempli hypothe{im, tot dierum iter
confecit,atq fingulis diebus, & id ex hypothefi,illam quam tunc fecum habet pe.
cuniam, duplicauit: tettio tandem finito die domum rediens, 24 N + 3 ra. au-~
reorum habet, quod eft notandum.

Rurfum quandoquidem quartum quog diemnon integrum,fed eius partem,"v-’f‘

tantum aliquam,, nimirum 1 radicem pofitam, perambulat: nonigitur 24 N =
8 ra, aureorum,fed huiusfumma partem proportionatem illaradice dierum ace
quirit, quare dicendum, .
dies ] ‘ " aureorum . -diei
1 integeracquirit 24 N 4~ sra. quid :ra.
Facit 24 ra, + 8 pri. Queenunc,(i pecuni tertiz dieiaddita
fuerint, ueniunt
(523

8 prime 4~ 3z ra. - 14 N, 2qua, i : N. &cx.

Radicis igitur ualor, facta operatione zquationi conueniens : dodrans,uel
J 8%, — 2 aureierunt. Tresigituraureos & dodrantem, uel 3 aureos& J 8%
— 2 aure. initio profectionis habuit. At tot etiam dierum iter confecit, quod.
nunc probari poteft. .

" Inftituatur probati feu examinari numerusirrationalis
3 - plus JsZ — 2 :
Numerus aureorum quos primé ﬂleha%m’t, funt splusJ sz — a
Atcp tot etiam diebus peregre profectusfuit .
<3 plus J 8% — ; ~ Initio profeGionis,
: s ,
6 plus J3sf — 4  primi T e
bis ‘ A
w2 plus J 12 — ; ) fecundi pdied aurei,
b s it
24 plus J 568 — 16 terty)
d Iam dicendum a4
die inte. .o o aurel die,
1 acquirontur:g - plus Jses —16, quid J8F— 3,
Facit, ut quidem fequenti multiplicatione
e - oftendetur g5 — J s6s. E .
Quibus firmma,ugl ayrei;quos tertio dienoctu fecum tulerat, ut fequitur,ada
diti, 63 aurei colligyntur, quod erat oftendendum, :

Sequitug

pr i o



I~ g

SEQVITVR MVLTIPLICATIO,

o2q plus 0 Js6 e~ o
, JgF— 2 . o
— 43 o -+ 78 = 32 . I
+ ] sz ' —Jd 2n '
o =] 2y ;
55 = I 563 .

) SEQVITVR ADDITIO)
P 24 plus J 568 — 16 ‘

ss_— J_s68 ’

“Summa .63 aurei,ut fupra, X
Aliaadditio, quainhocexemplolocum habet, .
- Y2, qu12 ad -— ra. ogofg H
. P T a8 . - T 2272, -

2 X 639 L 1136 ‘

» S R 16

e 3 , -4

= 1 Cquater
s il |
— g feptuagiesfemel’
L - §67 .
. Summaradicum —J" g7 cw
' EXEMPLVM VIGESIMVM SECVNDVM,
* Quidi certaaureoritfummanegociatus;huius trienté, unoaureo 8

minus,lucratus eft , quare deindecut forte & lucro negocians,huiusalte. -

13 partem, plus gaureis lucratur. Id nunc tertio faciens, imilem,aut mes
fiorem forté, fortunam fperaturus,eius quod habet iaGturam facitinqua

drante, Velfiplacet,cius quod habet quadrant? lucrifacit, Quia autem

nuncretentd cil numeret pecunif,uel aureos, inuenit,, hic quidé 232 plus

$ssillicuerd 100 — 53 ,queritur quotniaureos ipfe primd habuerit,

o laGuram quidem 63 aure. & dodrantem
Facit,quantum ad § Lucrum uerd 90 2Ureos,
. o OPERATIO, , .
Ponatur . 1 radix,quam primd habuit, -

quare Xra. — i N, Idquodlucracurprimd
atgglic 13 ra. — 1t N Sors & Tucrum fimul
Huius §, %ra — {N Luérum :
o .+3  Lucnim®&id
e 212, + 92 N quodlucratur fecundo
213, + §2 N Sors& lucrum{imul
~ Huius &, tra +12ZN ladurauellucrum .
" manent x—é- ra, + 4 tN =qua. | 100 — o N
veluen, 2lra. ue 704N ‘2qua. 232 o 2 N &ca.
23. Situnus numerus notus, nimiril 28, 63 uel 42, quatuor deindealfj
ignoti:& efto quod ignotorum primuscitreliquorix trium altera parte,
i%cundus uero cum reliquorum tertia parte, tertiusautem cum reliquo-

WXL EEBRAR TDESCKERTION o up

rum quarta,ac quartus deinde cum reliquorum part¢ quinta, ipfumno.

tum pofitumaquentt  Queritur denumerisignotis,
Ka Facis

e
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-t : v« Facitradonenume. ok
Primys  fecundus ' temius - quartus numerus,
29 #00 - uy o el usp
f <6 13 323 el o
ol uf om g
SEQVITVR HVYIVS EXEMPLI EXAMEN,
Sumantur ad examinanduth noerd prim,
quifont 28, . i sy azp & 29
‘ s : ‘@
Numerus Partes req ' g s B.
pimss 35 7 735 s e EE
fecun, 143 : 651t 77k ot é’% L
Jootr € -
, L exr T - 8
tertius 133 - 55 ¥ 35 §"§
. . ) - w3
quar. 212 oF 0 1% 357
EXEMPLVM VLTIMVM,ET SIMILE
. . prxcedenti.

Fundus quidam inferibitur 375 coronatis, quod ubj unusrefcifc,
iplius autem fortungmulto minores quim uteum emere pofsit, re igi
turinfedta,difcedit. Hocidem& alfyctlidam, ac deindeetiam tertioac
cidit, Veruntamen fiis qui primo foco funda eft licitatus , dimidii pecu
nix partem 2 reliquistis uerd quifecundo,dodrant@areliquis:is auté qui
teruo,beflem a reliquis acciperet,fingulorum tandem pecunig eo modo

audte, fufficerent ad emendum fundum, Quarenunc queftio oritur,
Yuot coronatos feorfim quifcp habuerit. - ‘
Facit
Primus Secundus Tertius,
2675 3% 160 ’?/

Quod examinati poterit,

Et hzc quidem fint optime Lector, quz paucis tibi pro regularum Alge.
br declaratione communicare uoluimus. Cazcerum qui plurarequi -

xit, his nuncinftructus,ab alfjs harum regularum fcriptori..

bus petat. Nunc uerd ad Eucli- .
demipfum.‘ ’ S 8 "t*‘i
EYKAEIAOY
a - . . ‘

¥
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XEBION HPQTON‘
EVCLEDIS ELEMENTORVM GEO'

metricorumliber primus,

g5y, St hicliber primus totus feré elementarius,nontantum
i 1| ad reliquosfequentes huius Operislibros,fed etiam ad
4| aliorum Geometrarum fcrlpta intelligenda neceflarius,
B il Nam in hoclibro communiuim uocabulorum,que fub.
o ’): indeingeometria uerfanti océiirrunt, definitiones con.
e maee = rinentur, Preceptiones demde ducendiperpendiculas
rem, quomodo item Trilaterg figurg fecunduim latera uelangulos dis
werfe, & Quadrilaterz, formari debeant, Fxoura itemaliqua propoﬁta,
‘quomodoilla in alterius forma ﬁguram permutanda fi it,preeceptiones,
utdiximus, traduntur. Cum igitur taliadoceantur,& plura etiam alia,
quam hoc loco commemorare uoldimus, facile erit cuiuis, non folum
quam fit neceflarius,fed etiamad reliqua perdnfcenda liberifte quamutis
lls,perfplcere.

orol
Shueopt esxp, o6 1ip®- by, I’yx.up.u R, usngs emhalss. amws'&
wigara, onpéix. Eviéie ﬁxy.y.u isip, wms il roig 19° ¢ onusig

le‘ﬂ¢
DEFINITIONERS.

Pun&umeft, cuius parsnulla. 2. Linea uerod, longitudo fatitus
dinis expers, Lmegautem terminipunQa, 3. Re&almeae(’t quegqua”
biliter inter fua puncia jacet, :

\/
Prina def. /\

A Emcpuuéia isip, s um® yd WMJT@* udvoping. E-mcpamas- Rt
fm}fxyp.m. Emmdbg tmipwvun isip, ime tfle wigie’ k] wﬂum
uemu. S _

AN

. 4 Superficies eft, qu¢ longntudmem & lautudmeg t;ntumgx:;;t:




B .. BLEMENTORVM EVCLIDJS . .
inter {uasre&tas iacetlineas, ' PG

Eniwd® yuviadbiy , i d\wide o Hepudy anfoulvapidninup,
wgd an b Wheias wauivap , 7ilds dANiAze TH ypaupdy hiess,  Orup -
ot ois v Cee T Yywviay gpapposiviion @oip, Evéinprppu®- narérry
8 ywviz, Omapdt iwbéiain” Whéinp subéion, e iQefis yuvingloas kAN
Agse woifi, Ol Brp wgrreen-PWicwp yundp. Keis ipesmviaivlee, K
0s7@- sohdTw, i@ b igisnuep, AppAéia ywvia ¥y, § ucidwp dplis.
. Oftie It dindarap sebis. P
6. Planusangulus, eftin plano duarum linearum fe mutuo'tangent.
um,& nonin direGum acentium ,mutua inclinatio. 7. Quandouerd
comprxhendentes angulum linez, recte fuerint, Redlilineus uocatur
ille angulus, 8. Quando autemrectafuper reGtam confiftens lineam,
deinceps fehabentesangulos 2qualesinter fe fecerit, Requs eftutergs
zqualiumangulorum, o. Etinfiftensrectalinea, Perpendiculum:ho¢
eft, Perpendicularis linea uocatur , illius fuper quam fReterit, 10, Ob.
tufus angulus eft,qui maiorrecto, 1. Acutusuerd,quiminor eftrecto,

" OpB- ¥, B 38y wigas, Zytundbr,P~tmé W@ hrwdy tpup
- WG svop. : T A
12. Terminuseft,quod cuiufcp extremum eft. . . e
V¢, Linez termini fint,punca: Superficiei, linéz: Corporum uero, fupetfi-
cies,quemadmodum fuprd indicatum eft.
13 Figura eft,que fub aliquo aut aliquibus terminis comprehenditur,
ﬂ: . Vtfunt omnia,quz uel fub lineis, uel fub fuperficiebus comprahenduntur,
acia, .
L Klfx?\@'_‘, &;%Eux’tm'm&p, ~TTO QIS YpRis 18 ﬁmexémvo;{,;‘) g
AdTuleppipda,7tos [ kg is onusio W rris 18 ogiuar @ netivupy
: R . i




et sl '
7 LIBER PRIMvE 2%
wzGu ol w&wfﬂou&z diae e xiiA s Sor.. Koy ,') PURGIHA,
. ' " onudiop AT, o
2 4. Circulus, eft figura plana, una
P A , linea comprzhenfa, que Circumfe-
rentiaappellatur,ad quaabuno quo
dipundto eorum, quaeintra figura
: funtpofita,omnes cadentes recta li-
neg inter fefuncequales, 15, Pun&um uerd hoc, Centrum circuli ap.
pellatur, _ ' o
" Audusre® Friuhovisiplubéiemio ¥ wiiagov Syngin, vl wepazovs
g e :9(9'&'7'5;\“ o) ll-{,l’" w6 ) Tov winAoy T Pe s

o

16 Diameter circuli, eft recta qugdam

trum ducta, & ex utraqp parte in circuli circumferen-

tiam terminata, & quacirculumbifariam fecat, .
Hunsahidp 881,p mlusrdusvop oxiua ~aaére ) s
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17. Semicirculus,eft figura, que fub diametro,atq de cificuli circum.

ferentiaablata portione comprehenditur. 18. Secio uerdirculi, eft fi

guraqug {ub rectalinea,et circuli circumferentia comprahenditur,

Evligpaupe oxhuorre 85, m ~wd vbady
' . ' UG UVt ’
Terohdbea yufli, 10 ~awd wpuiop.  TePomAdbpa ¥, Tt "iwd reardpmps

ica

SR

gia
N

peine, e void Fye Teurd PynimAop. L
lineaper cﬁg\g&\ T

- [oAvmAdipa I, o "mb whdivwp ereardowp vbendy mepdusm, . x‘if

19, Redilinez figurze funt, qua fub redislineis
comprzhenduntur, .
20. Trilatere quidem, quee fub tribus. 2. Quadrilaterg uerd, qug |
fub quatuor, 22. Multilaterg autem, qua fub pluribus quam quatuor
reCtislineiscomprehenduntur, - . . o

© Quadri.
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: Taopdk nermAslowp snpdrop,
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e dio uovasions

wAdbpag,

Trilarerarum porrd figurarum,

23, Aequilaterum quidé triangulumeft, quod eria latera habet 2qua.

lia. 24. lofcelesuero,quod duo tantum latera habet zqualia. 25,
lenumautem,quod eria inacqualia habetlatera, .
Enti?Freraidlpwp ?(uw'c'my,- . .
Ogboyiovop pls wgiyuovop 83,5 \rop bebliiryroviay. Apphvyaviopy o ixop
&pbAGizp yuviap, ~ Ofvyiwoy I, » éis theias o yuvias.
Ampliustrilaterarum figurarum,

26, Reftangulum quidem triangulum eft,quodhabetretiiangulum,

‘27, Obtufiangulumuerd, quodhabet obtufum angulum.2s. ~ Acw
tiangulum autem,quod tres acutos angulos habet.

3 &8 ‘ 24 816 2 & 27
Top & reroawidlowp dmuotrop.
Tebodywrop utp 85y, 8 ismraleorre is, @ sployimiop. Erepdummsed,
8 Sploryiamop o, b lrdmdsbgop k. Pbpup®-3,5iodarslpop plls, bux seloyie
wopdt. Poppoddicd prme &wwa;ﬂ:’op mSlpis T4 ugd Yywviag &e amirus
Txop,d dureiodundbedp Bkap, bure beboytoviop. S
iguratum autem quadrilaterarum, v
20. Quadratum quidem eft,quod & gquilaterum eft,& reGanguluiriv,
30, Alterapartelongiusuerd, quod retangulir quidem, acgquilates
rumnoneft. 3. Rhombus autem,quizquilaterus, fed re®angulus
noneft, 32 Rhomboides deinde,quod exoppofito & latera& an-
gulos 2quales inter { habens,nep gquilaterumeft,neg retangulum.
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"33, Prgtetbasuero,qugrchquaeﬁmtﬁgurxquadrilatcrg,Mmfulg
,appellantur.
ﬁaraMuM: ea'np wﬂew,o& T vm-w Mﬂrﬁﬁm Mam,ty quMouy
voukar drapope dTepx T pien, uﬁm&sﬂgax oy iovorp kN iAss, |
" 34 Parallel, funtre®txlinez , qua in eodem plano exiftentes, & ex
utracp parteininfinitll eiecte, inneutraminter fc mutuo commdum.

AITHMATA.

Hmﬂ'a,Avrém o‘ny.eou N oray @ueiop,wlemp gfaup.ﬁp at‘yaye-lll.
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Poftulata, ‘ SLN
~ Petatur,8primo quidem, Abomni pun&o adomnepun&um, re.
. &amlineamducere pofle. Secundduerd, Terminatam re@amline.
am,fecundum continuationem,in réctum eijcere, Tertid undem Om-
mcentro & mtcruallo, citculum defcribere,

”n
o

’ KOINAl ENNOIAL
- Tarsdnii, s@umﬁmgé’hp:@
 COMMVNES NOTITIAE.
i Quuxeidem 2qualia: &mterfefuntaequaln
13 l; ‘33 13
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2 Sizqualibuszqualiaadijciantur: torafuntequalia, 3 Etfiabg-
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4 Stinzqualibus gqualia adficiantur ; tota funtinequalia, 5. Etf
abmgquahbus gquahaauferantur reliquafuntinzqualia, *

9 16 -7 . 17 34 as

4 s s 8. s - .7 7 7

» 17. 24+ 1§ 10 17 8
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T e wme,:maMnMgm. me'rv«ii'r\/'umcm -k

&AAGAOI9 ST, -
é Q.lxelufdemduphaa'gquahamtcrfefunt. 7 thuaeuufdem dv

idia: quaha inter fefunt,

5 £ zz
Tea scpaguo(oﬂx i aNAx, zmamdmxsw. Kw'rohopwmgwguek '

Qo ist,
8 Qua congruuntinterfe: gqualia interle funt.

o EBttotumpartefuamaiuseft, '
l'[a(émofﬂwymw,i'm: aMnMug em‘ Keiid tap e dotvleins wﬂemm/
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10, Omnesrectianguli: aequales inter fefunt, 11 Et fiin duasreGasre
. @alineaincidens,internos, & in eadém parte angulos,duobus rectis mi-
noresfecerit: illasambas produ®as infinité,necefle eft coincidere ; ain
partc,qua duo ifti anguli fuerint duobus rectis mmorc&

- .
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C o "PROPOSITIONES. '
L CPRIMA. L
- 'Super datarealineaterminata, triangulii 2quilaterum conflituere,

Terminata rectalinea data, propofitum eft,{uper ea triangulum =quilaterum
“conftituere. Officio igitur circini, fecunduminteruallumreciz datz,ex utratyillis
‘ . U1 extremitate, per-tertium poftulati,circu-

" lus deféribatur: atqs ubialter altgrum fupra
lineam fecat, inde ad utrangp extremitatesh
daterecta qugdam linea demittatur,& pro

, pofitioni fatisfaGtumerit, cum hzeduz de-
miflze & recta terminata data, triangulum

_ quale petitur comprehendant: id quod fi-

" cile ex flru@ura & circuli definitione, bis
: > .~ Ufurpata, arggilla communi{ noticia yQuz
uni funt qualia, & inter fe funt ;equalia,demonftrari poterit. Super dataigiturre-
'¢ta terminata linea, triangulum zquilaterum conftitutit eft, quod feciffe oportuit.

%

\| terimiata

s

T

RPOTAZIE B.
Teds 7w dYdivn onpsiss, wii dofbion twbein iolwivieiap i s,
PROPOSITIO . 11

Ad datum pun@ti, datzx reaclinex , equadem re@am lined ponere,

Pun&o & rectalinea data, defcribatur primo circulus, cuius feml“diamete‘r"ﬁti"c
Qadata:altera ipfius extremitate, utra fuerit, centri loco fumpta. Quo facto,acen-
wo.circuliiam defcripti,ad punQum datum,linea quadamrecta, per primumpo»

ftulatum dudta, fuper ea, per propofitionem preecedentem, triangufum =quilate-
rum conftituatur : atgid latus , quod ad centrum tendit, ad circumferentiam ufeg
producatur, Poftea uerd fecundum hancipfam continuat3, ex flla quogp extremi-
tate,quam cum latere trianguli altero communem habet, circulus defcribatur, &
ubitandem latus trianguli alterum ufeh ad cirdcamfeérentiam continuatum fuerit,
‘onfe@um erit negocium. A'datdenimpunétolinea, datz zqualis, eduGaeft:
idquod adiectze figurz indicant.atquein huncmodum demonftrati poteft. Cum
‘enim in majori circulo, quz-ex ipflius centro egrediunitur retze linex;ex definitio.
ne, interfe xquales{int cum; etiam fuperrecta, quam centrum circuli minoris et
o 2 punctum
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.. pun&um datum terminant, triangulum a2qui.
: aterum conflitutum fit, huius uerd trianguld
duo latera duarummaioris circuli femidiame.
. trorum partes fint, partibusillis 2qualibus ab
sequalibus femjdiamerris fubtraclis, & quaere.
linquunturre@z lineze, ex communiquadam
noticiainter {fe xquales erunt. Sed quiaunaha-
‘rum, ex definitione circuli,dat rectx eft&qua
lis : & altera, qua nimirum ex dato punctoe-
greditur, ex communi quadam noticia,, eidem
re@z datz equaliserit. Ad datum igiturpune
Qum, datzre@a linex gqualisreta pofita eft,

¢ oportuit.

qﬁoa-?’e { v ‘
. BPOTAZIS r
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‘ . PROPOSITIO 111,
Dusbusdatisre&is lineis ingqualibus, longiori,breuiori gqualemre
: Eﬁhﬁu&ptopoﬁdoxﬂstﬁpl’exoper'aﬂ’o,feufabrka.f’ﬁm,inofﬁdo circini qui -

....... Linealongior, ' =~~~ titasbreuioris accipiatur: eadeindeinlog-

g e i ﬁdexa_cl,abe’:;ﬁemi‘gatc'unaindpiendo,'pm»

¢ _ _ o aliquofignetur:& fatum eritnegotiis,

Breuor. . - id quod per comuanem ilam notici, Quse

B ; uni funt xqualia, etinrer fe funt xqualia,de
monfteari poterit. . .

Secunda eft,utlinez propofite duabus fuis extremitatibus utcung cohiungcn
tur,fecundum quantitatem deinde el interuall@ brevioris,ex coniunQionis plimy

&o,per tertium poftulatum, circulus,uel arcus tantum circuli foéo,qui mﬁenlog )
gioremrecid fecat, defcribatur:& idemeffeGum erit. Huiusautém demonfiratio
eftipfacirculi definitio fupra tradiva, cuth linexd centro in tircumferentiam cas
dentes, per éandem, inter fefintaquales, o
‘Tertiahuius operatio eft, ut, per pratcedentem propofitionein fecundath, pri
m® ab extremitate lopgiorisalterutra, tanquam 4 punco aliquo dato, linea lgrc'o
uiori gqualis educatur:atgs hyicdeinde a“lo%{o‘re, proutfecunda huiss propofic
onis operatio exigit, xqualis ablcindatur, & ertio,qued wolebat propofitio, fas
. 7 : “ri1evri

&
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- FIGVRA OPERATIONIS TERTIAS,
Linealongior. Breuior.

-

; RPOTAZIY a - ;-
“ Eqpddo 7 provee Tt ddo Mga‘:g “rods dlver @be«?‘s”:zwc‘e'z(g,{w;p
Tpez, Kol Tt g:ummﬂ qum!'wexzc,?hu«&ab'ﬁhmm'veuﬁpmmy
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. . PROPOSITIO 1111, - '
Siduo triangula duolatera duobuslateribus ¢qualia habuerint,utrun-
queutrique,habuerintuerd & lumangulo ¢qualem,eum quifub¢.
qualibusreislineis compreh::iu;'tur:&bafm bafigqualem habebunt,
triangulum triangulo gqualeerit, acreliqui anguli reliquisangulisg,
quales erunt,utercp utricg,{ub quibus gqualialatera fubtenduntur,

Sumithgcquarta propofitio fuz demonfiration€ ab impofsibili. Duplex enim

. eft, utnorunt dialeci; demontftrationis gerus. Vnum, quod ex ueris & concefz
fisprocedit,& dire@um dicitur, Alterum uers, quod cum divecté non pofsit obti
neri, ab impofsibil{ aliquo & abfurda cSclufione fuam demonfirationé cofirmat,

quod paucis tantum hic monere uoluimus. Nunc quantum ad ptopofitiong Pres

{ceibantur huiufmodi duo triangula,qualia fige propofitio requitit,quorimm timi+
. : rumunius duo latera, duobuslateris
' ‘Bus alterius xqualia {int: atggangu-

‘Tus deinde fub equalibuslaceribus u.
nius,angulo fub equalibus triatiguli
alterius comprehenfo equalis: dico
quod & hotum triangulorum bafes,
ipfaquoqy aridgula tota , atq reliqui
. anguli reliquis angulis utrinquein~
X v ter fe equrales fine. Huiuis reinuncacs
: . cedere deberet ocularis g:fsdam de-
monfiratio:fed quiaad fenfum quafiitafefe habereres apparet,& l'e'txi ens eft, tan.

i Quam
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quamuera atdp omnibugnosarelinquitur,cum fatim, hoc fi quis negare uelit,op-
pofitum eius,ad extremurg, Quod dug reGz {pacium comprehendant , ut fequi-
tur, fateri cogatur,reductione ad abfurdum. Superponanir eriangulum unumaalte
ti,ficutanguli ecorum gquales,unus fuperaltero iaceat,unum etiam gqualiumlate.
: . rumunius, fuper fuo ¢quali alterius tridguli latere pona-
tur. Et quia hecduo, & reliqua etiam duo exaltera parte
‘atera,ex hypothelfi inter fe 2qualiafunt,ab equalibus e~
tiam angulis defcendunt: horum applicatorum laterum
extremitates,reliqua etiam ex altera partelatera omnino
conuenire atgp coincidereoportet. Quia uerd iam bafiE
extremitates ( ut quz ezdem funt quz defcendentium
; laterd, ) conuenidnt : bafis igitur bali aur congruet, aut
T © duzrectzlinex cOprehendentfupérficié, PofteriusnG
conceditur,cum nimjrum id,ex communi'quadam noticia, pro abfurdo habeatur.
Congrugtergo bafes: 2quales igitur interfe,ex cdmuniilla noticia, Qua congru.
untinterfe,zequaliainter (e funt. Congruet{ic & triangulit eriangulo: quare & ipfa
zqualia inter%e,per eandé. Deniq quia etiam reliqui duo angulireliquis duobus
angulis congruunt, uterc utrigp: & illi tandem eo modo quo conueniunt, inter fe
zequales erunt. Cum igitur duo triangula duolatera duobus lateribus gqualiaha-
buerint,utruncp utrig, habuerintuerc & angulif angulo equalem,eum qui fubze-
qualibus rectis comprahenditur: & bafim bafi ¢gqualem habebunt,& triangulum
triangulogquale,acreliqui angulireliquis angulis equales erunt,uterg utrigsfub
quibiis equalia [atera fubtenduntur, quod demontftrari oporcuit. o

"t ADMONITIO. , s

Per punain figuris,reprefentaturratio ducens ad abfurdit,ut quifacilisnd éf;
fetin concedendo id quod uerum eft, tandem cSuincatur reductione quadam ad
impofsibile, ut hac offenfione abfurditatis quodammodo refiliat ad confefsio.
nem ueri. Quod ut hocloco, ita etiam alijs locis amefactum reperient Lectores,
defignadione punctorum, ‘ ‘ L
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PROPOSITIO v.

Ifofcelium triangulorum:qui ad bafim anguli, gquales inter fefunt,

‘I_Et gqualibusrectis ulterius productis : quifub bafi anguli,gquales intet
cerunt.

Sunthuius propofitionis duz partes, 1uarum prior quidem eft, quodintrian, -
gulisdyom zqualium laterum,anguli ad bafim,hoc eft ad reliquum latus tertium,

- fint inter fe ¢quales. Pofterior uerd, fi in huiufmodi
triangulis ¢qualia duo lateraultra triangulum pro.
ducantur:quod & fub bafi, quific iuntanguli inter
fe equales{int. Fiantlatera ultra triangulum produ
&a,per 3, inter fe zqualia,borum deinde ¢qualium
extremitates cibafis extremitatibus,duabusrecis,
quz fefe mutuofecentiunctis,demSftratio ex 4 pre
cedenti,bis ufurpata, & communi tandem illa noti.
cia, Siab gqualibus aqualia auferantur, & quzre.
linquuntur, &cz. {ic colligetur. Quoriii enim inf%o ’

: riusa
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riusadlfofeelis bafim pofita triangula ( fimpto tame ad vtriiqp I0fceli defecripto)
"dug latera exhypothefi & fructura, duobus lateribus equalia,angulum preterea

inter zqualialatera,angulo equalé hibent:per precedentetn quarts, 8 bafim bafi,
hoceft,fecantes fefemutuo fub Ifofcelis bafilineas, ac reliquos duos angulos relis
quis duobus angulis ¢quales habebunt:quod eft notandum.Rurfus quoniam eas
dem duo inferius ad Ifofcelis bafim pofita triangula, propter ftru@uram quidem,
& eainfuper,qua iam demonftratafunt,ex propofitione 4 huius,interfe zqualia
fimt,angulos etiam equales habent:iam ftatim pofterfor huius propofitionis pars,
quod fcilicet fub bafianguli inter {e 2quales fint,manifefta erfe. Quéd deinde qua
tum ad partem prior€, ad bafim etiam pofitianguli inter fe gquales fint,ex comuni

fllanoticia,Siab zqualibus zqualia aferantur , &c. & id tandé manifeftabitur,

Conftat itaque fic tora propofitio. Hofeelium igitur triangulorum: qui ad ba.

fim funt anguli, inter fe gquales erunt. Produdis item 2qualibuslateribus; & qui
_ fub bafianguli inter fe zqaaleserunt, quod deémontftrari oportuit,

SEQVITVR FIGVRA ALIA,

. ' ' RPOTAZIE A .
: Expvg:ybvauuw‘u’o }zww'au lov iAMiAis ot , k58 @l w0 TS Utk Ytobiag
moTelvov(s Thdbeds, ik M iAas olass : i
) PROPOSITIO. VL

* Sitrianguliduo anguli equales irifer fe fuerint; 8 fub gqudlibus angll'

, , equaliai eru
lis fubtenfalatera,equaliainter fe erunt, Efto
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- ‘Efto'tdangulum,cuius duoangulifintinter fezequales:dico & latera illis equas
libus angulis fybtenfa;inter fe zqualia effe. Si enim non funtgqualia: erit alterum
eorum longius.ab eo ergo quod eftlongius,breuiori gquale auferatur,iuxta illum
angulum, qui eft alteri qualis,incipiendo, & claudatur triangulum. Etquoniam
R ' duo triangula, qua nimirum latus,
quod equis angulis interiacet, ¢3,
mune habent, huiufmodifunt,qua
lia propofitio precedens quartare.
quirit,cum per hanc quartam,etba
{isbafi,totum deinde riagulumto-
=t triangulo, acreliqui anguli reli-
quis angulis equales {int:partiale triangulrm fuo totali quale erit, pars toti,quod
eftimpofsibile:partialis etiam angulus, ex communiillanoticia. Quz unifuntz.
qualia,&cat. fuo totali equalis,quod & ipfum impofsibile. Latus igitur unum al.
teri,propter hecinconuenientia,non ingquale , fed 2quale erit, Siigitur trianguli
alicuius duo anguligquales inter fe fuerint,, & horum ¢quali angulorum fubren.

eenfa latera inter fe xqualia erunt.quod demontfiraffe oportuit,

: FPOTAZIZ 2, ‘
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PROPOSITIO. Vil

. Supereademre@a, duabus eifdem reis lineis alie Juz recte equales,
utragp utrigp,nG conftituentur,ad aliud atqg aliud pun&tum,ad eafdé par-
tes, eofdemic terminos cum duabusinitio ductis rectis lineis habentes,

Sentétia eft propofitionis: Si fuper alicuius rez linex extremitatibus,dpficto . .
uno,extralined fumpto,du re@z demiffz fuerine, qudd tif d puncto quoda alio,

in ead qua prius parte conftituto, ad extremitates data,ali¢ dug recte,qug effent

prionb.ductis equales,utrag firg cGterminali,demitti pofsint,hoc impofsibile eft.

.. Sienim pofsibile, deturreta, 4 piicto etid extra datd fumpto,ad utrangpextremi.

tat€retalinea ducaf. Sumat deinde,utita aduerfario,uel minus credét,mos gera- -
eur, in eadem qua prius parte, punctum aliud, 4 quo & ipfo duzx ad extremitates
_ datereCtz tandem demittentur lineg,

Etquiainhiicmodum defcripea figu-

ra, ex pofterioribus una priorumun®

fecet autnon fecet , utrum nuné coprtis °

gerit,picta femper, per primi poftu-

latum, recta quadilinea coniungéda...
funt.Quod {iunaunifecet, ¢t hicap. - >

_ paredt duo triangula,quorfuaiiqglfo,

. fceles, quiin Ifofcelif tridgulorii uno,

Re&adata, Re&adata. . perprioré partem quinta,angulifunt
inter {e gquales,mox uni gqualiuin unusangulas,qué nimirum habetd latere, ad.

- dituss, dealtero uerd unusablatus: qui fic venifitanguliingquales,per eandem pri-
orem quintz partem,rationealteriuslfofcelis, inter fe gquales erunt. quod eft im,
pofsibile. Efto autem nun¢,quod non fecetunaunam, tum poft punctorum con.
sunCtionem, unius Iofcelis trianguli equalia latera ultra bafim producantur.
Etquonii qui, ex pofteriote parte quirnitg , anguli funt interfe equales,{i uniunis
additys, dealtero uero unus ablatys fuerit; ex priore parte eiufdem quxhtgiden;é

: quo
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auod prius inferri poteft. Sequitur ergo nunc, quomodocuncg-hec tentabfeur,
?:caﬂi?m laborari, gum neci:g-ancc extrademiflas rectas pun’gﬁ ;giud fumi‘pofz

Re&adata. ReGa data, ,
fic.Super eadé igitur reQa, duabus eildé rectis, & reli. quod demSftrale oportuit,
o rPOTAZIE H,

M'rg?&uwcv&cdhfam&by&gﬁgd‘w} aMUgodolonig Oxen, inartiop
h@:ﬁ’f;{)& wod 7l Codony 7ii Sedoesiorluw®  wod o yeovicep 7H Yawicg lorlus
5,7l "m0 P iraplubuiy mousyouivlw,

S PROPOSITIO vIilL
Siduotriangula duo latera duobus lateribus gqualia habuerint,utrii.

que utricp, habuerint uero &bafim bafi gqualem: & angulumangulo 2

qualem habebunt,eum quifub gqualibus lateribus comprehenditur,

Deferibantur huiufmodi duo triangula,qualia haee propofitio requirit : dico &
" angulos,qui fub 2qualibus amborum triangulorumlateribus comprehenduntur,
inter fe gquales effe. Colligit firam demonfirationem hgcpropofitio ex feptima,ut
Frgczdens fexta ex quinta, ab impof-

ibilihocmodo. Stiperponat erian.
fum gnum alterd,fic ut bafis bafim,fa.
tera etiam latera, unum?uod fuum
¢quale;refpiciant:ac pofitabali fuper
bafi,unaitem extremitate uniusin u.
: - - no,fuperunabafis extremitate in tris
angulo altero,cum ipfg bafes inter fe fint,ex hypothefi,¢quales:dug harum extre.
" mitates reliqua coincident, atq ficetiam ipfee bafes,cum alias,ubi uidelicetunaba
{is extrayel intra trianguli caderet,duz recte linex fuperficié clauderent, id quod
. per communem quandam notitiam fieri pofie negatum eft: cSgruuntigitur bafes,
t quia bafes congruunt: latera ficlateribus aut congruent,autnon,Si prius:&an
gulus angulo congruet , & ei gqualiserit, quod erat demonfirandum. Efto uero
uod non congruantlatera bafibus congruentibus,fed differant, hoceft,in diuer.
a punQa cadant, cumfuper unius reta extremitatibus duz ez, abuno pun.
1 CGodedu@e,prius conftitute fint,iam uero alize duz, fu.
per eifdem recta extremitatibus pofitee, uerfus eandem
partem tendentes,inaliud punGum concurrant; contra
propofitionem premifsam feptimam id agi manifeftum
eft.id quod fieti ion folet:cum uidelicet éeometxg inde
corum nimis atcy turpe eflet,{i demftrate antea propoe
{itionisueritatem & conftantiam eandem norn tueretur,
Propterillud igitur inconueniens,congruentibus bafibus: et reliqua latera,c@ fint,
exhypothefi, interfc 2qualia, congruere: atqp fic angulos, quos dicta latera com.
M prxhendune

o
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sl et g g o
. " RPOTAZIE e.
© Tl dvbeionp yuviapivbinoappop Sixea Tepudip.
PROPOSITIO IX.
Datum angulum re&ilineum:bifariam fecare,

Angulusretilineus datus,

Sitangulus reilineus datus,at propofit,
eum bifariam fecare. Officio igitur circini, exfe
is datum angulum continentibus, ab earfi con
tactu incipi€do, portiones fumant equales:qua+
rumfines deinde linea quadam recta, ut lfofce.
les trianguli fiat,iundH, fuperilla, exaltera par.
te, triangulum gquilaterum confituat. Quodf{i
tandem linea quadam recta alia angulus datus
cumfibi oppolito copuletur,, propofitions izm
fatisfactum erit: id quod propofitionis xgsws.
- x4V & propofitio octaua manifeftabunt,

g , ALIA DEMONSTRATIO HVIVS,

Sitangulusreciilineus datus,atep propofitum, eum bifariam fecare . Signetire

A igiturinuno angulilatere piialiquod,
; huicdeinde portioni,qug inter piictithoc
etanguliiacet,gqualisab alteroangulila.

/ * tereabipfoangulo incipi@do,per propofi

tionem tertiam auferatur, et connetantur
harum portionum fines tertia quadam re.
éalinea. Porro fuper hactertia, exaltera
parte, per primam propofitionem huius,
wriangulo gquilatero coftituto, angulisin
fuper, quos hzcreQtain diverfis tiangu.
- lisfubtendit, recta quadamlinea aliaiun.
Ciis,confectum éritnégocium, cum hzcipfa recta angulum propofitum bifariam
fecetiid quod,ut prius,oftendipoterit, . - 2

RPOTAZIT S .
Thp o0&y wiciap wemspaopbolur My Tendp, ;
'PROPOSETIO X. . ‘

Datam re@am lineam terminatam; bifariam fecare,
" Sitrecta linea terminata data,atqs propofitum,eam bifariam fecare. Superilfa
tur triangulum xqiilaterum conflituatur : angulo deinde, quem baecrectater.
minata fubtendit,linea quadam recta alia,per propofitionem nopam praecedent?,
bifariam diuifo,factum erit negocium, Nam qua angulum, €a ipfa, continuatata.
men, & terminatam redtam lineam datam bifariam fecet: cuius quidem rei demon
firatio,ipfa firutura & propofitio quarta erunt. Dauaigitur reCtater.
minatalinea,bifariam feGta eft:quod fieri oportuit. g ‘
e o SEQVITVR
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. . SEQVITVR FIGVRA
. Re&tatermi. natadata.
Sk |
‘RPOTATIZ . 1A ‘ |
Tﬁlwdqiuﬂsfqt,&??wﬁﬁedﬁﬁwnudmW@Qkﬂ&syum’apsiw :
sl ypapipieyaydp. | o
PROPOSITIO X1, '

DatareQalinea,3 puncto in eadato,ad angulosre@oslineam retam
detareo ‘ i ’ .

SitreQalinea data,in ea etiam gunﬁﬁ datum,atq propofitum, ex punctohoc,
iplius reelinex datae,lineam rectam ad reGosangulos educere.Signentur ex u.
traqp parte puncti inlinea,circini officio,2quales portiones.ex harum finibus dein
T de,circino prius ultetius expanfo, duo circuli,
’ uelarcus tantum, circulorumloco, fefe mutuo
fecantes defcribantur, A’ mutua tandem duo.
rumarcuum interfectione linea re®aad pun.
&um inlinea datum {i demifla fuerit: fllam de,
miffamd pun®oin lineaad rectos angulos .
dudtd effe,fic obtinebitur. Ducatur & commu-
' niarcuum interfectione ad utrancp illorum ci
Recta data. re@a datainterfectioné, quadam re®alinea.
Etquonii hicfunt duo triangula, qualia propofitio oQaua pracedens requitit, ¢
flli anguli,quos recta data,& quz ab arcuum interfectione demiffa eftlinea, igsfas
conftituunt,per eandem octauam, quales inter fe {int,atqy ob id deinderecti, ex
definitione:hzc demiffa ad angulos recos educta erit,id quod fieri oportuit.

ALIA DEMONSTRATIO HVIVS,

Sitre@alinea data,& qua fequuntur. Signentur
exutraque parte puncliin linea 2quales portiones,
una quidem ad placitum,altera uero per propofitio.
nem teftiam premiffam, Superhis deinde duabus
portionibus, tanquamuna linea, triangulo 2qujla-
tero per propofition€ primarh conftituto,ad anguli
quemhzc tota fubtendit, 4 puncto in linéafimpto,

Recta dara. recta quaedamlinea ducatur.Eritautem hecre@a,ea

. R . 938 que petebatur,adrectos filicet angulos d puncio in
linea dato eductarid quod, utmodo , mediante ftrtctura, ex propofitione oGaisa,

. &definitione angulirecti, facile demonftrari poterit, '

2 'mpoTAzls
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PROPOSITIO XI1L ,
Super datam re&am lineam infinitam: a dato pundéto quodineanon
eft, perpendiculaten Pé&am lineam ducere. 1. 8

. Sitrectalineafatislonga data, extra eam etiam punctum datum, atqs propofi.
tum,d puncto fuper rectam, perpendicularem rectam lineam demittere. Sufcipia-

* turexalterutra parte reGte,per punctum divifze,punctum aliud,utcungg,ac centro
quidem,puncto dato:interuallo uerc eo, quod d duobus pundlis intercipitur, cir-
culus, per 3 poftulatum defcribatur, Vel, Ex
punéto dato defcribatur primo circulus tatus,
ut retam datamin duobus locis interfecet, &
quo eodem puncto deinde ad interfection& -
locaduabusreéctis lineis ducis,{ecetur uel an
7 -guhdagdcentiym, quembha duz recteificlu-
dunt:per nonam, uel latus gundem angulum
fubtendens, i magis placet* per 'propoﬁtf'o'n‘é
3 o,'b(fa'tiérﬁ:Dito ergo quod hec,uel anguli
uellitasTeéans linea,eafit qua petitur.Quo-
niam cnim ad rectam hanc, qua datx re«
¢t indiftic,, angulos cequales effe ipfa xgrea
‘axdUi, et propofitio 4,{iangutus:uel & prépo
I N fitio’s, filinea data,feu latus bifariam divifum
- - ... fuerit,demonftrabiic, Efquoniam funtangus
>< B 1 déih(‘,e{‘is {e habentes, Quando autemre@a
iftens, deinceps fe habentes angulos

L . re@zin

aequales inter fe fecerit: uterqs 2qualium angulorum ex definitione,rectus eft,ac

infiftens, Perpendicularis uocatur, cum "hic re@a ex puncto etiam dato proce-

dat,propofitioni iam fatisfatd erit. Super-datdi giturreCtam lined fatis longd,a da

topuncto quod in eanon erat, Perpendicularis educta eft,quod fieri oportuit,
ALIVS MODV.S DVCENDI

perpendicularem lineans,

Eft & tertius modus ducendi perpendi.
cularem lineam, ex ptima parte propofitio.
nis 3s,tertij libri fequentis defumptus , ¢S
fpectans, {iquando fort¢ ab alicuius reclee
extremitate ea ducenda effer. Huiusitaque

" delineationem huc ponerelibuit’, maximé
obid; quod prater hos modos, non puto
praterea alium effe modum erigendiper-
pendicularemlineam,

stavnnpadd vowry

" APPENDIX. '
) .Ex mifsis duabus propofitionibus difcetur,quomodo triangulum orthogo:
hium formari debeat, Pofteaquam enim perpendicularis adreGtam duta eft, fi
- S ' " deinde

.
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"CULYBER PRIMVS, 2
deinde hufus extremitas, uel puncum aliquod in ea , cum data re@a,, uel fimiliter
eius puncto aliquo,coniungatur:triangulum rectangulum deferiptym erit,  fict

’

sepopuding

De Obtufiangulo autem 8 Acutiangulo,, quomodo formentur, i lllorum an,
gulos, 4 quibus denominata funt,quis animaduerterit,non eritTaboriofim facere,
cum nullam f{ingularem induftriam hz delineationes requirant, id quod ex feq ¢
ti caiulqp defcriptione apparet. L o T

Tﬁaggulum o

Amblygonium VO'J.:Ygoﬁium

. NPOTAXIZ ‘ _"1_'1‘. .
Qo tpibéioim® Whdiap subésonywving o, irps Mo bphacs , 3 dwarip pleds
lowg moiioa. . A :
- PROPOSITIO st SR
Cure®alinea fuper re¢tam confiftens lines, angulos fecerit: aut duos
rectos,aut duobusrectis equales faciet,

Conliftat recta fuper rectam lineam,angulos faciens:dico illos effe, aut utrungy
rectum,aut ambos {imul duobus rectis quales. Nam linea infiftensreGtz alij,fa.
ciet deinceps fe habentes angulos autinter {ezquales,aut uero inzquales.Quod

- _
fi gquales:utercp ex definitione, reQus erit, id quod uult propofitio. Sin uero inize.
quales, quia tamen unus tanto interualloreGum excedit , quanto alter reGo mi.’
nor eft(id quodlinea d pun&o in recta fumpto,apis spdes edycta commonttrabit)
propter exceflus & defectus zqualitatem,iam hi duo anguli, licetnonreiper fe,
tamen ducbus re&is 2quales funt, id quod & ipfum habet propofitio. Vnde fic
patetipfatota. Si recia igitur linea fuper rectam confiftens lineam angulos fe-

cerit, aut duos rectos, aut duobus rectis angulis @quales facier:quod demont-
ftrafle oportuit, - )

M 3 AL1A
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" ""ALIA ETVS QVO IN PROPOSITIONE
oo - dicitur, Aut duobusrectis e qudles, demonfratio,

Quodfireainfiftes reGz alij;angulos deinceps fe habétes ingquales fecerit, ¢
ex comuni linearum contactu,tanqua ex Eun&o inlinea dato,per propofitioné 1z
huius,ad angulos re®dslinea excitetur. Etquoniam exutragy parte femperunus
angutus, hic quidem per lineam apis dfey ductam: -
illicyero,per alteraminfiftentem,in duos angulos
diuifus eft : inguli duo partialesfuo torali angulo
xquales erumt.atq his deindeillis equalibus addi
tis, ficut duo uni, & unus duobus angulisacce.
ey —— dac:tres anguli tribus 2quales erunt,, uno tandem
communi angulo;qui nimirum fubperpendiculari & aliainfiftente comprehiedi-
tur, hic & illicablato : duoanguli duobus zequales erunt. Quiaautem duoex una
parteredi fimt:ex altera parte duo,quos nimirum reta,nonad rectos angulos du
ta,& ea cui infiftit,comprehendunt,duobus redis angulis equales erunt. SireGa
igiturlineafuperre@i cofiftens angulos fecerit, & cet. quod demGftrari oportuit,

MPOTAZIE 1A,

Exy meds mwiivdein vai 78 s a7 onpeeitn Ao Lwbéion 718&71%, o
#ien xeipo, ™o i@ufis yuvias Jwoip Ypboisions oo in’ Wisias wor
&MiAais o whéiar, : . -
R PROPOSITIO XI11L,

Siadaliquam rectam lineam,atq ad eius punctum duz re@¥glineze,nd
ad cafdem partes ducta, deinceps fe habentes angulos duobus reis -
quales fecerinc:in direGtum eruntinter feiplee reGteelineze. '

Sit quzdam re@alinea,ad eius etiam unum aliquod pun@um,duz reCtz lineg
non ad eafdem partes ducta; fic camen, ut cum priorirecta, anigulos duobusrectis
aqualesfacianedico quod, qua ad pun@ti funt ducte rete lineg , ad amufsim us
naalteri iuna fit. Colligit fuam demonfirationem hac propofitio ex propofitio.

o
“‘
L’
o

ne 13 preecedetiabimpofsibili,fic. Nifi enim ha duz recte,ad pun@um priorisre.
@z fic du,unalinea fint,{i fortéab aliquo minus credente,atqs fubtili nimis ho.
mine, una du@arf fuo modo fecundum continuationeminre efeta fuerit,
per praxcedétem 1 3,& illam deinde communem noticiam, Siab xqualibus 2qua.
lia,uel aliquod commune(quod idem eft Yfubtrahatur, & ca.inferri poffet, partiale
=qualem efle angulo firo totali. Sed quiahoc eft contra rationem & notitiam qui.
dam communem,quz fonat, Totum effe qualibet fua partemaius. Non igitur con
tinuari poteft iuxta hoc punctitin dire aliter, neqgilla, cum qua fam hoc téeat&
eft, neqp etid ductareQia altera : quarehax duz in diret iundz funt, Siadaliqul
, : igitur
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Jgitarre@amlineam, atpad eiuspunctum,duzredielinex,non ad eafdem partes
duct, deincépsfe habentes & cx. quod demonfirari oportyit. o
_ . , PPOTAZIE 1E, .
Edp didotuflion Tepvwonp kihas * s il woguplid ywving iovs itnideug
woiaova, _
PROPOSITIO XV,
" Sidugredtelinex fefemutuo fecuerint : ad uerticem angulos 2quales
inter fe faciunt, '

Sint duz rectg linez fefe mutuo fecantes:dico,quod anguliad werticem fint in.
ter fe equales. Eft huius propofitionis demonftratio,propofitio 13 pracedens,cdt
per cam reGarecte lineg infiftens, femper dyosangulosautrectos,aut dyobus re

&is ¢quales faciat. Quare hac propofitionebis ufurpata,Cum qug uni gqualia:illa
- &interfe gqualiafint, communiangulo ab his ¢qualibus ablato : angulitandem

11 1opvelw equales manebiit, Sidue igitur rectelineg fefe mutuo fgcutrint:ad uer-
ticem angulos gquales inter fe faciunt,quod dcmo:fh:ﬂe oportuit,

‘ ROPITMA -
Ex dipdpvdampipt OmugdSows Mmor ofp tbéiod Tepuvmon iiAasg”
s 78 Th P Ywvias Tergdop bpbods iows mwoaovor,
COROLLARIVM,
Hinc manifeftum eft, Quotquot re&aslineas, in eod plano fefemu-
tuo interfecantes:angulos efficere quatuorrectis gquales,

- K

i . rPOTAZIE o A
Towps gryinvov e PF ahslodp inbAndeions , i tnps Yovia tgTdses
P Grps » wad ierrwonliop, wsidwp isip. i
£ - + - .PROPOSITIO - XYL :
Omnis trianguliuno latere produdo: externus angulusutrogsinter..
00,& appofito,maior eft. . ‘ ' b
* Sittriagulum, productum etiam ulterius unum eiuslatus:dico , quificfit exter-
nus angulus, eunt utrocp interho, & ex oppofito conflituto, maiorem effe. Secen.
tur duo fatera trianguli,que funt ad angul@ extern@i, bifariam,deinde per divifioni

puncta, abangulis, quos hgceadem latera fubtendunt, linex reQte ultra triangul:
LS : . ducantur,
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96 ELEMENTORVM EVCLIDIS,
ducanunfic,ut steiufe externa, fiie fitintema partioni gqualis, Extremitatibus

tandem harumrectarum cum puncto, quod eft duarum diuiGrum communis ters
minus,duabus rectis lineis cohexis,demonftragionis figura parata erit. Qua nune
diligenter perfpeQa,propofitionuin decima quinte & quarte memor, remita fe-
fe habere facile perfpiciets :
_ : ADMONITIO, _
Oportetautem,ut pro utrocy interno & oppofito angulo , quo nimirum exter.
nusmaior effe demontirari debeat,duo partialia niang‘ugl‘:t fu,mq;!nmr, quorumalte .
rum quidem angulum fllum,de quo agitur,integrum haber:alterum deinde,quod
huic ad erticem iunGum eft, tum demum propofitionibus allegatis resfuccefs
fun habebit,quod indicareneceflc erat.
SEQVITVR GEOMETRICA FIGVRA
, . alia,pro triangulo i ‘
orthogonio&ifof  oxygonio& xquilas, - amblygonio & fealeno,

P ALY 12

. Tledrbsgeyiavou, it puavias diodphiay Iedosorie Sot, moisTy perinags’
Lo . PROPOSITIO XVIL o
Omnis trianguli;duo anguli duobus re&is minores funt,omnifariam
fl’mpti. RHAS , . ' ' -
 Propofito triagulo qualiciig:dico,quoslibet eius duosangulos,duchusredtis
minores efle. Producaf quoduis eius uni latus ulterius. Et quonid ex iam premifia
16 propofitione, angulus externus utrogs interno & oppefito maior eft, & rurfus
quoniam ex cemtnuni quadam notitia, Stinzqualibus 2qualia,uel aliquod com- -
mune adieQtd fuerit, ipfa tota ingqualia funs : priord inzqualifiutrigp an‘ﬁu_lus, qui
: ) . : ¢xterno

I3



: ~ LIBER PRIMYVS - . o7
eft externoigis adie@us,8 tota tandem interfe inzequalia effe cofitzeniet:atque
'i‘llu(‘l‘qm'dcm maius, ubi fcilicet eft externus angulus: altérum yero ,duo nimi-

/. “da' e\

fuminterni anguli, minus. Maius autem, cum expropofitione 13,duobus rectis
angulis gqualefit: alterum nifc,ut qui funt dtsointérnianguli,propter anguftiam,.
duobusrecis angulis minus erit. Et quoniam hocniic de duobus ad placit@fum.
ptisangulis, quod ipfi duobusrectisminores fint, demonfiratum eft: de {in

lis duobus amplius nullum dubium erit, quin & ipfi duobus re@is minores{int,
fubinde tamen alio atcp alio latere ulterfus producto, Omnisigitur trfanguli duo:
anguli,& quz fequuntur,quod demonfirafleoporcuit, .

: RPOTAZIE BH, il s
' Hm'fégogtyévov,fiy.a'(wpMg&?&bgd{oyay@y;@w,a. .
: PROPOSITI1O kv

i

Omnis trianguli,longiuslatus ampliorem angulum fubtendit,

. Sententia eft propofitionis.Quodlatus alicuius trianguli eft Iongius: illius etif
angulum quem fubtendit,bieuioris fubtendentis angulo ampliorem effe. Defcri.
bacur igitur triangulum,duum 2qualit,vel trium ingqualium laterum:dico qudd,

cuiusanguli eft latuslongius,lllum etid ampliorem efle. Duorum anguloritlatera,

ergoamplior angulus, cum exhypotheli, unum eo-
rum longius,alteri uero bre.

uiusf{it, abfcindatur delongi.
ori,per propofitiong 3 huius,
portio breuiori zqualis,actri
anguloformato, demonfira.

tioexpropofitionibus ¢ et 14

pramifsisfic colligetir. Quo

latyslongius _

niam formati trianguli¥ cum fit exftructura lfofcefes:extint ipfius ad bafim anguli

inter fe xquales.fed quia unus horit xqitalif,eft alterius cutufda eridguli externus,
" undeficutroginterno eiufdé trizguli & oppofito , maior: & alter gqualium eodé.
interno angulo maior erit. Alter autem cum {it eius, quemlongius latus fubtendi¥

. anguli pars, internus uerd is qui  breujorilatere fubtenditur, argumento d maiord

uel fortiori fumpto, fi pars maiorillo eft: multo fortius igitur ipfum totum. Om.
nis igitur trianguli, longius latus ampliorem angulum fubtendit: quod demon-
ftrari oportuit,

. . RPOTAZIZ 1o
- Dowrpe Bryavov , N T pusiovee yeaviay § peidep mASVgi oreived.
PROPOSITIO XIX,

Omnis trianguli, amplior angulus fub longioﬁ laterefubtenditur.
' N  Sententia




¥
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Senteritizeft propofitionis. Qui angulusalicuius triangulieft ampliot:illius e..
tiamfubténfumlatus anguftiorem angulum fbtendentelatere longius effe. Nam,

. {irion fuerit longius illud,de -
quo dicit,latus,erit id reliquo.
rituniautequale, autuno bre- -
-wius.Quod{iuni equalefuerit:

. clatus
eﬁéo\"oﬂ%“’s\a

; ' angulus quem fubtendit, atq
- ./Quna amplior eft, ex hy, etheﬁ,c(g
- ampliorangulus priote parte propofitionis s, &

bi alium zequalem arigulum habebit: nG ergo amplior. Quod fi uerc uno breuius,
cum latus longius,ex prgcedente,ampliorem angulum fubtendat:angulus quipe
fitus eft amplior,id uno eori;illo {cilicet cutuslongius eft fubtenfum latus,anguft,
or erit.Sed quia non eft: neg etiam efus latus alio breuius erit:longius ergo.Inom
niigitur trianguloamplior angulus longius.laws requirit, feufublongiorilatere.
{ubtenditur,quod demonftrafie oportuft. .

o T RPOTAZIZ K.

| [ogrpe seryaicn v dio "zﬁ\o'llfa) q”) Aormis usiloks éiot, FvTs T
Axpbobpquen - |
' : PROPOSI¥roO % X, _
Omnistrianguli, duo latera reliqua longiora funt, omnifarii fumpta,

Eftotriangulym qualecungsidico,quéd eius qualiteréungs fumptaduolatera i
mul,tertio rzlgi:luo longiora fint. Honcxlm duowxg laterum, q?a: dagonﬁrari debe-
ant,quodtertio reliquolongiorafint,unum adlongitudinem lateris alterius, exil.
: STy — -+ kaparteubi eft communis eorum co.
: " .pula, ultra triangulum continuatur,
) i qué deinde hac duo zqualia, uel hae ,
. j \ duz equalesrectzelinez comprehé-
' diitangulum, istertia quadam linea:
‘ ) recta, uttrifgulum fiat,claudatur.Ee
yuoniam lli duo anguli,quiritione trianguli Ifofcelis,ex priore parte quinte,inter
?e equalesfunt,mox ubi uni eorum, partiali nimirum,altera pars accefsit:totus niic
altero zqualif maior erit. Sed quonii quimaior & amplior eftin triangulo angu-
lus,longioré ex propofitioneis fubtenfam requirit:illa etid que ex duobus dati i
, angulifateribus cGtinuata eff,ealinea,id eft,tertio reliquolatere longior erit. Om.
nils igitur triangulf duo latera reliquo longiora funt, omnifariam fumpta, quod
demonfirafle oportuit, ‘ B
§BQVITVR FIGVRA GENERALIS PR
Jingulis binis lateribus expofite, ‘

"RPOTAIIS
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I - PROPOSITIO X Xi.

o Sifu{ger'tria’nguli uno latereab extremitatibus duee retelinex interis
us confticucx fuerine : hg conftituta reliquis trignguli duobuslateribus
breuiores quidem erunt,amplioremautemangulum comprehendent,

Efto triangulum,duz etiam re@= lineg,in ipfo concurrentes,fuper unius lateris
extremitatibus conftitutz:dico , quod conftitut hx reliquis duobus triangulila-
) } . teribusbreuiores {int, ampliorem autemanguli
comprzhendunt. Sunthuius propofitionis duze
pattes. Prior, quod interiores dux ré(tx exterio-
ribus breuiores{int,id quod patet ex precedenti
bisufurpata, cum per eam, duo ‘quzlibet latera
uniufeuiufque trianguli, tertio longiora {int , &
communi tandemilla notitia,Si ab zqualibus -
‘ ; qualia, wel aliquod commune, fubtrahatur & cz.
Oportet tamen,ut prius ex interioribus lineis alterutra in continuum et rectum,ad
Yatus ufque exterius producatur, utd triangula illa duo ‘partialia; qiSruitt’ unius
quidem unum latus, linea exterior: altefius uero trianguli tnum, alterfus exterio
rislinea pars,latus unum fuerit, fumantur, 8¢ fuc-
cedet demonftratio, Poftetior nunc,quod an
lus fub interioribus eo , quem extéfiorestectae li
nex comprehendunt, maior fit,ex propofitione
16, & illabis ufurpata,uera effe couincicur, Buper
unoigif alicuius trianguli latere ad extremitates
eius dug reGt interius coftitute:reliquis duobus
triangulilateribus breuiores quidem funt,ampli-
orem autem angulum comprehendunt, quod demontftraffe oportuit.

ALIA PRIORIS PARTIS DEMONSTRATIO.

Viurpatis triangulis partialibus,quz prius. Ec quoniam,ex praecedenti 20, duo
quzlibetlatera omnis trianguli, tertio latere longiora funt, & quoniam etiam, In.
zqualibus qualia fi adfjciantur:tota, ex communi quadi notitia , inzequalia funt, *
utrog bis (uno tamen poftalterunr) ufurpato, per id demi quod dicitur, Longo
breuius;15giore mutto fortius breuius efle, argumento nimirum a maiori fumpto,
concluditur tand€ propofitum, Interiores fcilicet duas exterioribus duabus,fiqui
dem fecundum propofitionis hypothefes conftitut fint , breuiores efle. quod de-
monftrarioportuit. S

néo-rAsx\z KB. .

~ ~ ~ ’, ' ’ .

Ex Biiop widip.off Siompioros rori rodis dofellGus iubeious, iyovop ovsilady.
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- ~ _PROPOSITIO '  XXIL .

¢ Extribusrectislineis, quaefunc tribus datis re&is lineis gqualesjerian.
gulum conflituere. ] SR
. N N 2 - cavTIid
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Oportetautem dudsveligqualongiores effe,omnifariam fumptas,pro.
pterea quod uniufeuitdp wrifiguli duo latera, reliquo longiora effe opor-
teat, omnifariam fumpta; , _

Datis tribus reislineis,quarum quzecp duse reliqua tertia longiores fint,propo
ficum eft, exalijs tribus rectis,qua funt datis eribus 2quales, triangulum confticu.
ere. Ducatur igitur linea xeQafatis longa,ut qua propoficas re@as,adamufsim ¢6-

TresreGedarz, ~

tinuatas,Jongitudineexcedat. HocfaCto,portionesin ea, tribus dads rectis, fingu.
Lz fingulis, 2equales, ordine quo maxime placuerit,per 3 propofitionem huius,fe
paratim punctisfignentur,ex ptictis deinde duobus intermedijs, tanquam ex du-
obus centris,fecundum extremarum portionum quantitates feu interualla,duo cie
. culi deferibantur , atg d puncto tandem interfectionds ad dicta centraduabus re.
Qis lineis du®is,propolitioni fatisfattum erit,ut quidem hoc exdefinitione circu
li &¢illa communi notitia, Eidem xqualia, 8 inter fefunt aqualia, facile colligetur.
Ex aibusigitur rectislineis,qua fung tribus datis rectislineis aquales, triangulum
conflityum eft, quod feciffe oportuit, ‘ .
ALIA GEOMETRICA FIGVRA, PRO
triangulo fedleno conftituendo. ,

Tres re@tzx dat,

‘ "APPENDIX, )
Exhac propofitione addifcumtur trium triangulor®, Aequilateri fcilicet, lfofces
lis & Scalen, delineationes: cumi prima unius tantum, Aequilateri fcilicet,formad -
pnqnnobisprogofuqa.Habennn-ago_ﬁeomniummiangdormdd_l; ! e
: ic quides
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hic quidem, eorum quifecindum dfuerficatem latérum nomina faafortiimeur:illic
uerd,nimirum circa 11 & 13 propofitiones,ubi de; Peipepdiculari dugenda fermo
erat, prout confiderantur haec,& nomina fua habentab angulis, quod obijter dis
cere uolui, : . :
. MPOTAZIE Xr,
Tede 7l dblsion twbsiae 7l 7i€oe v ongasion 75 fobeiorn yuvier Wvhvypdpe
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PROPOSITIO . XX,

Ad datam retam lingam, datum/qp in ea punctum, dato angulo recti-
lineo,2qualem angulum reétilineum conflituere,

Sitretalinea data, puné&um etiam in ea datum : fit& deinde & angulus quid
rectilineus datus,atp pr%%?ﬁtum,adid punctumadhancitemrectam lineam,das
to reQilineo zqualemrectilineum angulum conftituere. Subtendatur primé dato
angulo recta quadamlinea, quomodocungs hocfiat, utappareat triangulum, ad

lus re@ilineus datus L :
daram retam deinde, fecundum quantitatem trium retarum , quz funt trfbus
formati iam trianguli lateribus aquales, triangulum,per propofitionem 2z premifs
_fam, conftituatur,f{ic tamen,ut que datum angulum comprehenduntlatera,eorum
portiones uel linez 2quales,in datareCtaiuxta punctum fignentur, et factum erit,
Colligitur autem huius rei demdftratio ex ftructura, commiuniilla noticia, Eidem
zqualia,& inter fefunt aqualia,propofitionetandem octaua huius,quod indican
dum erat.Ad datam igitur rectam lineam,datumd in ea punctum dato angulores
Clineo,zqualis angulus rectilineus conftitutus eft. quod fieri oportuit.
BPOTAZXIZ KA. .
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PROPOSITIO - XXI111,

Siduo trianguladuo latera duobus fateribus gqualia habuerine, utri»
que utrigs,habuerint uerd angulum angulo ampliorem, eum quifub .
qualibus rectis comprehenditur:& bafim bafilongiorem habebunt.

- Sint huiufmodi qualia hzc propofitio requirit,duo wridgula: dico bafim llius erl.
: i,quod fub gqualibus rectis arhpliorem’cGpiehenditangulum,alterius ufan.
:ﬁugaﬁ longiorem efle, Cum enina, exhypothefi, qnguluavinw&quamm in
R TT R ) ] wao
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wto amplioefisangulo,ridemntes zqualialatera, in tiangulo altero, flle quimg,

amplior  anguftior

; {..'.J L

noreft, per propofitionem 23 pracedent?, ut fitampliori an%l:llo zqualis,augea.
tur, abangulolineam, proximz rect 2qualem,educendo.

uicdeindeangulo
totali iamfacto, rea linea fubtenfa : ericman.
gulum hoc,per propofitionem 4,alij pofito .
quale. Formetur nunc triangulum aliud, duas
zquales re@as fuis extremitatibus re®a qua.
damlinea confungendo.Et quia riangulum,ex
ftructura,, eft lfofceles : erunt anguli ad bafim,
ex priori parte propofitionis quinta , inter {eze.
quales.Per additionem nunc & fubtraction€an

- gulorum qui his 2qualibus angulis adhaxrent,
cum ex decima nona ampliori angulo longius
Iatus fubtendatur, propofitum tandem , ubi z.
gu’alis pro equali linea fumitur, inferri poterit:
mplioris fcilicet angulf in uno, bafjm longio
rem effe, quam fit bafis in altero trizgulo anguli

anguftioris, quod demontfirafie oportuit,- _
" SEQVITVR FIGVRA PRO TRIANGVLIS TRI

bus expofita, necnon ex tertio Euclidis libro defimpta,

APPENDIX.

. Pavaiiibsesiannecontrariomaior angals, in fiudiurs, &id per propofitionen
LI N - - . . ' N

uvigefimam
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uigefimam tertiam Prasgedentem,ad equalitatem minaris formast, & idem fuiffes
RPOTRELE KRB
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" PROPOSITIO XXV 4

Siduo triangula duo latera duobus lateribus gqualia habuerine, utrit
que utrique,, habuerintuert bafim bafi longiorem : & angulum angulo
‘ampliorem habebunt,eum quem @ quales ret linese comptehendunt,

Sint huiufmodi,qualia hac propofitio requirit,duo tiiangula: dico, cuius trian.

. gulibafis eft longior, illius etiam
angulum, quem 2quales rectz
comprehendunt, amplioremef,
fe. Namzquales nefintanguli,
uetat hoc propofitio 4,cum fic
& bafes, per éam,conarahypo.
thefim, inter fe xquales eflede-
berent. Amplioré deinde pofiti&
anguftioreminorem,uel contrd,
Anguftiorem poflitum ampliore
effe maiorem, per propofitiong
pracedenténd admpittitur. Qua.
o reamplior€ pofium inuno,pro
pterlongioré bafim,illo in trianguloaltero,cuius eft balis breuior,ampliorem effe
necefleeft,quod demonttrari oportuit,
, , : RPOTAEIE . “', v v ;
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PROPOSITIO XXVL

Siduo triangula duos angulos duobusangulis zquales habuerint, u.
trungp utrig,unitplatus unilaterizquale,fiueid quod eft inter gquales
illos angulos, feu quod uni gqualium angulorum fubtenditur:& reliqua
laterareliquislateribus equalia,utrungg utriqs, & reliquumangulurm re
liquo angulo 2qualem habebunt.

Sint huiufmodi,qualia hac propofitiorequirit,duo triangula, ubifcilicet duo

» huic

, latus zquale ) .
nnguliuniuﬁ,duobusangt_xlisalteﬁusﬁntaéquales,laugéitemun(\tsmu,l:as:lui::i’
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alcetius trianguli, fiveid quod equalibus angulisinterijcitur, fiue reliquorum alce-
rum fuerit,2equale:dico quod & reliqualaterareliquis lateribus, utrunggutrigp, at
que etid reliquus angulus reliquo angulo zqualis{it. Quantiiad primum,ubifci.
licetequalelatus gqualibus angulis interiectum eft, {ialterutrum ex reliquisnon
concedatur fuo correfpondenti lateriin altero triangulo effe equale, ut eiingquale
{it,certe concedendum erit.d longjoriigitur (ut quidem fuo modo fieripoterit) ex

I4

partereliqui tertij anguli,per propofitionem tertiam,portio, breuiorilaterigqua. -

lis,abfcindatur: & a puncto tidemfectionis adangulum cuihoclatus fubtenfum
eft,linea re@a ducatur. Defcribitur autem fic triangulum quoddam partialealiud,
quod, quiafuototali tria:{gulo fuperponitur,per propofitiong deinde quart3, alij
pofito triangulo equale eft,infertur tandem per illam communem noticiam,Quae’
uni equalia 8ce. partialé angulum fuo totali,uel contrd,totalé fuo partiali angulo
effe equalem, quod eftimpofsibile. Alterumigitur reliquum latus in uno,alterire
liquo lateri in triangulo altero zqualeeft. Quoniam autem iam duo funt quarte
propofitionis triangula, cum tertium latus, per hanc quartam; tertio ¢quale fit:reli-
ua duo laterareliquis duobuslateribus, utrunqg utrigp,ut infertur, g¢qualiaenumt.
gluantum ad fecundum,ubi ¢qualelatus uni gqualium angulorum fubtenditur: &
hicreliqua duolatera & angulus in uno,reliquis duobuslateribus & angulo intri.
angulo altero ¢qualia effe colligetur. Quod{iconcedatur, non erit opus ullam de.
monfirationemadducere.Sin minus, erit alterutri e duobus in uno,fuo correfps.
dentilaterein altero triangulo 15gius:quod & ipfum,fjcut in priori parte huius fa.
&ii,ad equalitatem alterius fi ponatur,atq deinde trianguli formetur , contra pro
pofitionem decimam fextam,quarta tamen prius ufurpata, angul@ externom fuo

openba 'y

interno oppofito 2qualé efle, ei qui hoc contradicit,obijcief. Quare quafane rati.

one,quantit ad latera, cStraridi quis inferre tentauerit irridendii fe exponet. Quod

preterea & angulusreliquus reliquo angulo fitgqualis,id ex propolitione 4 uelg

habetur, Siigitur duo triangula duos anglulos duobusangulis equaleshabuerint,

utrundg utrig, unumd latus, unilateri, & reliqua,quod demonani Teoportuit.
.ADMONITIO,

Necefle autem uidetur , ut primo quidem ea,qua inter zquales angulos pofita
funt,latera,gqualiainter fe efle, atq tum demum reliquorum duorum Iaterum,an-
gulosnimirum ¢qualesfubtendentium,zqualitas demonfiretur. Namalids,fifor.
te hazc qu gqualesangulosfubtenduntlatera,primo xqualia inter feeffe demon.
ftrare quis conaretur,res forte tardius ficceflura effer: id quod obiter duxi indican
dum. ldem fere ufuuenit in propofitione feptimalibri fexti , ubinon duorumrreli.
quorum, hoc eft tertiorum in triangulis angulorum, ueram eorum qui inter pro»
portionalialatera pofiti funt,angulorum xqualitas,primé demonftranda eft,

FPOTAZIZ Kz
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PROPOSITIO XXvVIL

Siin duas reGasreQalinea incidens,alternatim angulos zqualesinter
fe fecerit; parallelz eruntinter feipfe reGa linez,
Cadat
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Cadatin duasre@as re@alinea alia, efto etfam quod anguli qui fic figt aleérna-
tim , fincinter fe equales: dico has duasre@asinter fe paralielasefle, Namfinon:
? productzhg et continuata;inalis

AY qua pafte concurrent, undefican

T : gulus externus formati trianguli,
< per propofitiong i 6; interno op-

T, .. pofito equalis. Hocautem quia

N eft ¢Stra propofitionis hypothe-

N\ {imi,non conciirriit ergo.Qug¢ aus

tem in éodem plano exiftentes reGt line i fieutra parte concurtuit,fi eiecte 8

continuata fuerint, cum,ex definitione, parallelz fitic: parallel funt & iftze ductes

Siin duasigitur retas re@a lineaincidens altématim angulos gquialésinterfefes
cerit:parallel erunt inter feipfreelinex: quod démonfirafle oportyits -

DEFINITIO ANGVLORVM ENAAAAM
Porroanguli gemelg pofiti, quos Alternatimi iféitifiius,funt,quosincidensses
- Gacum dn;e&is datis interius, in diuerfis partibus, atqj ex 6ppofito conflituit & ¢G5
prehendit, ' ’

‘ - rPOoTAZIY | KH. ; . '
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_ PrROPOSITIO XXVIIL

SiinduasreftasreQalinea incidens,externum angulit interno & op.
pofito, & ad eafdem partes 2gualem fecerit,autinternos & ad eafdem
partes duobus rectis squales: parallelz erunt inter feipfe re@elinex.

Habethgepropofitie duas partés,quarum utrags ex {isa propria hypothefi, du
asillaslineas,in quas himirum tertia ¢adit, parallelas efleirifert. Priorautem patet
exprecedenti,angulis,qui pex ptopofitionem 15 inter fefunt gquales,iricer femu.
tatis. Pofteriotis nun¢ demonftratio fic habetur. Quoni enimretareQig infiftens
alij,ecangulos faciens, ex propofitione s3aut duos rectos,aut duobusrectis gquas
o les angulos facit , & quoniam etiam, ex prefenti
\ hypothefi, interni illi qui ad eafdem partes fune

~————=—= anguli,ducbusredtis gquales funt, c& 3 illiduo,
quos nimirum incidens cum altérutratetait fa-

' cit,quam etiam hi,qui interius éx una & éadé pai
teappdteatanguli, duobus rectis, tanqyd uni cui-
'\ — damedquales fine: éx cOmuni quadidoticta, & illd

dud his duobus angulis gquales ériit:atqp dé titros -
. L .. quedéindé, eoangulo,quem hec dud gqualia cos
muner haben¢ fubtidGo! & dirirelinquuintur atiguli,ex communi quadath notis
cia, interfegqualeés erunt. Qinia sutein teliquihi atit wamaf angulifunt,iut iierd
ad eafdem partés unus extérnu$ 8 altet ititertius oppoficts ; fi wemelf furering: ext
pracedenti 27: {i uérd unus exterins,altet iriternius , € priore patte propofitionis
hm‘us,tanden} concluditur propsdfitur,hasfcilicet ré@as, in quas alia éo modo, ut
dictum eft, cadit, parallelds éfle. Siigitur in duasréctasre@talineaincidens, exters
numanguluminterno, & oppdfito , & ad ealdem partes zqualem fecérit: autins

'

ternos & ad eafdem partes, dudbus fétis gquales: parallel® erunt infer fe hize duag

reQzlinex, quod demonfirafle oportuiis , - )
- T - O  neoTasis
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, ‘ PROPOSITIO XXX, ' 7

Inparallelas rectas re®a lineaincidens: etalternatim angulos inter fe
@quales efficit: & externuminterno & oppofito, & ad eafdem partes 2.

-qualem : & internos,& ad eafdem partes,duobus rectis equales facit,

_ Sunthuius propofitionis pattes tres,, quarum {ingula parallelas rectas lineas,
& rectam deindealiam,que in illas parallelas utcungs cadar,requirunt. Hincitags
prima quidem pars, angulos alternatim pofitos xquales : fecunda uerd, externt
interno,& oppofito atcy ad eafdem partes,zqualem : tertiaautem, ipfos internos
ad ealdem partes,duobus rectis angulis gquales effe afferic. Prima pars ab impof-
fibilific patet, Efto enim quod anguli gremelf fintinter {e inaequales. Etquonia in.

T - gquales funt anguli gaMe§, alcer nimirum

' altero amplior, angulo igifeo quiampli.
oti eft tpefas,ex 2quoinzqualibus illisan

,:“'." - gulisaddito: & ipfatota, ex cOmuni qua.
P , : dam noticia, inter fe equalia erunt. Quia
R . . autemund eorum, maius [cilicet, pet pro-
- T — pofitionem 13, duobusretiis eft zqualis,

alterum quod minus eft, duobus rectisan
S : gulis minus eritex iflaigitur parte ubi mi.
noresduobus rectis fimt anguli, ha duz recte,ex communi quadam noticia con.
current.Non concurrunt autem, cum fint ex hypothefi, recte parallela: neqan
guli etfam illi WxMdg inequales inter fe erunt:quales igitur eos effe,ut prima pars
afferit,concedendum eft. Quo nunc concefo,cum per propofitionem 15 ad uerti-
cemangulifintinter fe zquales,equali nunc pro gquali angulo fumpto,uel illa 3.
. muninoticia, Quz eidem xqualia, 8 inger fe gqualia fimt: etiam angulus externus
interno oppofito,atqin eadem parte fumpto,gqualis erit,quod eft fecundd. Non
aliter per propofitionem 13, & hicquali pro gquali angulo fumpto,terti¢ propo-
fitionis partifatisfieri poterit. In parallelas igitur reGasrecta lineaincidens, & qug
fequuntur, quod demonfiraffe oportuit.

S FPOTAXIZ A
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' PROPOSITIO XXX,
© Queeeidem reGtelinex parallele ; & interfefunt parallelz,

[

/ Sint,duz, uel plures recz uni
— / alicuireQz linew parallela: dico,
- / , illas & inter fe parallelas: effe.
- . Quodquidemfacile,ex propofi.
. ' tionibus 29 & 2y,uel 29 & 23,0

: . rela prius alia inpropofitasre,

Ras lineas utcung inciderit, des

/- ’ . | . ‘fmoxﬂh-axipbteﬁ.

FPOTAZIZE
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RPOTAZIZ - AA, - ..

Atdpi Joblvpe onpsiov, 1t dbbeion twbeic woxpddduAsp twdeiap ;.fxuu(lfo .

Ryayep. ' : , | '
' PROPOSITIO XXXI,

A' dato punto, datze reGtalinez : parallelam rectam lineam ducere.

Sit punctum datum,recta etiamlinea data,atcp propofitum, d dato puncio edu-
cere recamlineam,datzrecta parallelam. Signetur igitur intecta datapuntum
ubicuntp,d quo deinde ad puncturm datum,recta quadamlinea ducta, ad hancli.
neamatggad punctum dacum , angulorum modo defcriptorum uni, uter is fuerit
& eligatur, per propofitionem 23, angulus zqualis eonftituatur. Quod{itandem
hacultimd ductarectalinea, uerfus alteram partem §n rcﬁ?u_m, prout gm'dcm hoc
propofitio 14 requirit, continuara fuetit: propofitionifutisfacts erif cim iwe qua
iam ducta eft linea,ipfa {it qua quzrebatur, A

ty .
DA E I AR P O PRUPIN

Re@z dae

<

IR

" Demonftratio fumitur exipfa ﬁgurz flructura, ﬁanguli,inter fe equalesfadi,
-gratnaf pofiti effe confiderentur,id quod admonuiffeoportuit,

~ ' FPOTAZIZ AB. o :
_ Pavpe vprybiov i PW mrdleip 7foosnEnteions, i wpe yuvia d'voi

TodS Grps ¥gd &rqueurriop iow 8%v . Keu oy Grps U pgryavov 2péis yuvias,
voip opboGis lowes Sorlp, . / LA
" - PROPOSITIO X RXILY
Omnis trianguli uno latere produ®o : externiis angulisducbusin.
ternis & oppofitis #qualis eft. e trianguli sresimpamianguli, duobus
~ funtrectis @quales, . T ‘
Sit m'angulum,;gddu&um etiamulteriusunum eiuslatus: dico Guddangulus
quificfit externus,duobus internis® oppofitis angulis equalis fit. Etquod etiam
ratione corollari) , exhacipfa & tredecima propofitione defumpsi, Trianguli tres
angutiinterni, duobus rectis zgu'ales {int. Ducatur per angulum externymlinea,
triangulizertio lateri parallela. Et quoniiin parallelastetaslineasre®a incidens,
tamalternatim pofitos angulos, ex prima parte propofitionis 2 5, inter fezquales,
quam etiam externum interno oppofico,atgin eadem parte cox(x)ﬁitgtq z;ggfq}gn
P T 2 cit,
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facit,, ex fecanda parte propofitionis eiufdem ,cym sequalia 2qualibus additis,
. tata etlam, ek communi quadam noticia, inger fe xqualia fint: ipfi propofitio -

\

L

FO

nifam fitisfaum erit. Corollarij uerd demontftiatio , ex hacipfa; & propofitione
pracedenti 13, unde nimirum itlud defumpti eft,intelligi poteft , fi interim ad ho-
rum duorum ¢qualium utrung, tertium angulum interiorem reliquum, quinimds
rum eft externo wgufis , aliquis affumpferit. Omnis igitur trianguli unolatere pro.
. duQo: externus angulus duobusinternis 8 oppolivis i&\:aalis eft Ectriangulitres
" internianguli,duobus funtrectis gquales : quod demontfirafle oportuit.
. APPENDIX, - '

Etquia,ut corollarium habet, res anguli interni omnis trianguli, duobus rectis
angulis funtequales,& quia etiam, ut quidem ex corollario propofitionis 1 5, uel
ipla propofitione 13 colligi poteft,circa omne punctum, unde nimirum rectzeali.
quotlineg egrediuntur,quiapparent anguli,iniuerfi{imul, quatuor reclis funt .
qualcs,cumumxmc}godq; Polygonum, ubi ad pun@@aliquod, in ea ubiuis fum.
ptum,ab angylisipfius fingulis rectg linex ducte fuerinc, in tot riangula quotni.
mirum ipfum polygonum infiroambitulaterahabuerit, fubdiuidi pofsit,fequitur,
quod omnes an.

g.lh' uniufcuiufag
olygoni fimul,
tot reclis angulis
{int zquales, quot
unitates _habyerit
nunietus,qué qui.
dé duplum laterti
eorit, demptisin .
de quatyor,indi.
a_t;nﬁgcaﬁtcx‘feg
quentibus figuris
etcerniere &Cintels
ligerelicebit,




LIBER PRIMV.S . o
Subdxmduntm' edam polygcnainfuatmngula ubj abuno propofitipolygo-
i angule adomnesreliquos, pratereos quos alaterehab?t, angulgs reégaglygm: !
ductz fuerint, Vel alioquodam modo, pro alicyiys induftiid,in fua triangulatub-
diuidi polygona poffunt. Primus mm&n modus com ex dMOn&rauone procé-
dat,reliquis prefermdusaft. R 2

Atquehéc, de Polygonormn infiatrianguladivifione didiwfufficiant, -
© BPOTAZIE ~ ° Ar 7 '
Al 'mg iowg 71 @ srocaiirove it T alrr pion uﬁe@yww@t wdem ’
mummu loves T %k repodMnAG S, L
PROPOSITIO COXXXIIL
Aequales & parallelas ad eafdem partes reQlinex coniungentes; &
1pfae zquales & parallelz funt, :

' Sint zquales & parallelereQe duglinge, firis etfam extremitatibus utring dus
abusreclislineis al!;sconiun&g dlco,quéd etipfereelinex alig,equales in?er e
. etparallel¢ fint. Du®a enim infigu”
. radiametro, curtt ex prima paité pro-
ﬂnﬁ’doms 29,angulialternatim pofiti
t inter fe gquales‘quod & comign.
_ ‘gentes recie inter fe equales fing,ex:
" propofitiGe 4 initelligi poterit, Quod:
uetd egdem recte fint etis parallelg,cum exallegata propofitione 4,anguliquials:
ternatim ponuntyr, inter fe gquales fintetid tandg, expf&poﬁﬁone i, manifes
ftabitur. Aequalesigitur ‘parallelas ad eafdem partes retie lineg comungcntes,-

&ipfe gquales& parallelg t.quod demionitrari oportuit, ‘
* RPOTAXIZ S

Tay mgumm?féymp woplep Hgd mrqvaﬂmp whdlpat g ‘yanma
i aMuMs &oi. Ko s grgos m’rm d‘c;gz Tuvd.

pnoposrné
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.

_ “TPROPOSITIO  XXKIrin e
Parallelogrammiorum locorum , & latera & angulioppofita,aqualia
inter fefunc, . Etdjameter eabifarigm fecar, .~ . 7
Parallelogrammunm, utuocabulitsuuoy indicat,eftfigura,fub parallelis retis1i-
neis comprehen{a. Fit autem feu defcribitur parallelogrammum , per doarn re-
Qamlinearh,punchimd extra e fumptum;diex hoc pun@o ,per propofitionem’
31 & 3,recte ducte paraliela 2qualis ducatur , utriufp reGz deinde extremitates,
/ ; : duabus retis lineis fungantur : &
erit, quod {ic defcribitur, parallelo
G . Gl : grammum,propterea qirod pofte-
U : riores duyctz, eque ut priores duzx
| - reCta, ex propofitione 33 praece.
6 " denti, parallel & inter fe equales
linez fint. Talium igitur parallelogrammorum locorum, feu talium figurarum,&¢
fatera & anguli oppofita,equalia inter fe funt. Ducaturin figura diameter. Et quo
ni anguli alternatim pofiti,ex prima parte propofitionis 29, inter fe equalesfunt,
' unde ficduo triangula, qualia pro.
- pofitio 26 requirit,apparent,quod
latera oppofita inter fe equaliafine,
angulus item unus fuo oppofito ¢
qualis,perhanc 26 propofitionem
infertf poteft. Etrurfus quoniam, Si gqualibus @qualia adfjciatur,ex comum qua.
damjnoticia,, ipfa tota equalia funt: huius fententiz megmbor,alterum etiar {uo op.
Boﬂto angulo equafem efle; facile concedet. Patet itacy prior propofitionis pars.
ofterior nunc, quodcilicet diatéter nf}ggm parallfelogrammum bifariam fecer,
fi quis fufpicetur id nondum effe demonfiratum, perpropofirioné quartamid de-
prehendet. Parallelogrammorum igitur locorum & latera & anguli oppofita, z.
qualia inter fe{unt. Et diameter ea hifariam fecat,quod demonftrari oportuit.
: APPENDIX, = _
.. Quoniam autem hecpropofitio 34,& multe etiam fequentes,in numeris,quan
titate nimhirum difcreta,non thinus dtqpinquantitate continua,uerx ¢ffereperiune
tur, quoid oftendamirs commodius;cationem quendarti %’fna—alem , perqué oms
nis generis triarigulorum(triotlo latera eorum nota fuerint)arex inue.
L ' fiirt poflent,fubijcere necefle fuir,his verbis.
_Trianguli,cuiusaream propofiturh eftinuenire, latera primo inunum colligi.
tur,amedietate deinde huius c'olle,é.i‘iﬁngula triangulilaterafubtrahantur. Relin-
quuntur autem tres numeti,qui ynd cum medietate collecti exlateribus,tanquam
numero quarto,fiinterfe multiplicatifuerint,primus fcilicet cum {ecundo,produ.
Ctum hoc cum tertio,quodds iam producetu cum numero quarto ( necrefert quo
ordine numeti fumantur, qui'ue pro primo,fecundo;tertio urel quarto reputetur )ti
huius ultimi productiradice quadrata, quanta propofiti trianguli arc:g:,eﬁt, mas-
nifeftabitur, o : ce T
SEQVVNTVR HVIVS CANONIS EXEMPL A,

Triangul&propo. - Latera Exceflus uniufcuiufque lateris refpe.
‘ tianguli  cClumedietatis,aggregati ex lateribus,
10 ' 2
o :: . 4
. 6 : T . .
“ 34  laccumfumma,  Quanjornumerd
2 laterummedier. " 2 4 e iyt U

R ' ‘ Inftityantur
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Inftitgantur nunc multiplicationes.

prima <+ fecunda tertia
{ 12 € 24
: ' 2 B 3 . 34 ) ;
:4 primum 2.4 -fecun, 576 ultimiproducid

. . : A R o N S . .
adix 2 4. Tantaigitur eft triangu.
Quadra & ¢ 2\adb
. T (h,culuslateraﬁmt 10 3§ 6,area,

EXEMPLVM IN IRRATIONALIBVS.

. Latera Exceffus
J 1380 9 —J 4¢
12 ' J4s— 3
_ 6 J a5+ 3¢
. Sum.1g + J 180 . Medietas g -+ J 45
Quatuor numeti. ]
v 9—Jas  Jas—3 Jas+3. 9 +las
36 primum ~ 36 feaumdumproductum
C Tertid multiplicentur 36
Toum 36
. producuntur - 129 6, cyiysradix .
o quadrata . 3 6. areaeftrianguli,

> ABBREVIATIO CANONIS PER.COMPENDIVM. .
Cum tertiz multiplicationis numeri , qui nimirum, ex prima & fecunda mitlede
plicatione proueniunt, inter f¢ fuerint 2quales,id quod fape contingit, in his
item duobus exemplis euidens eft, eadem tertia multiplicatio negligitur, necetid
extractioneradicis quadratz tum opus erit. Verdm ftatim peralterutrum produ-
Ctorum, primum uel fecundum, trianguliaredindicabitur. -

EXEMPLVM CANONIS ALIVD,

Eftautém inhac's4 ﬁrép‘oﬁt{one triangalum figutze primz.

- Latera : Exceflirs

vz o g=—Jd s

6 S Jas

- 1 ' ' e Lot .‘..A. ,:.-v" :J:-ES

Sum. 1z +J 72 - .. Medimss -+ J1s.

Primum productum funt 13,fecunduym tantundem, teitipm deinde 3:4. huius
poftearadix 18, area eft trianguli,acq medietas etiam parallelogrammi uel figurg

ptima,quod hoc canone oftendere oportuit.

Potuiffetex cdpendio iam'praferipto,tertia mﬁlﬁﬁlx‘tah‘d ﬁegli i, ac ftatimper
ssuel f:; shprimmh {eiticeruel fecundurm productum, quaftionirelponderi, quod
idem fuiffet. - .o . -

SEQVITYR TRIANGVLVM FIGVRAE SECVND AE,

Latera ' © Exceflus

Jis7 ‘ _ 1 — drg7

1 0 Ju7ri— £
. _ 6 e Y g S A
o Sum, 17+ J 157 i Meditas™z -T2

Quatuor
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' Ce T Quatuor humerd,

L ) ' I 33 primum

% '%"""%’, 'Jlg}_._’i_:_ Ju{r_,. LA + Iy
RS , 4; 3 ﬁmdumpmdu&m ' .

Bt quiatertize multiplictionis numeri intet f¢ 2quales fune , ideo eaomittitur,
fiec etiani, extractioneradicis quadratae, utfuperius dicti eff, opus erit. Trianguli
igit ptopofiti hoc eft parallelogrammi medietas,area,funt 33, qug eratinuenieda.

SEQVITVR TRIANGVLVM FIGVRAE TERTIAE.

Latera : Exceflus

é , Jis—J3

é . Jig—1J;
Jso—Jn éminus J oy —J 3
Sum,iz plus 60 nnd 12 Meditas s plus 15 — J 5

Quatuorhumeri. _ ,
Jyy—Jds Jas—3 @minuslig__J; splusteg—l3s’

Primum 18 = J 180 ~ fecundum 36 minus 18 — J 130
- Tcrﬁumprodué}um 144 At huius nuncradix quadrata,

nimirum 1 2,area eft trianguli,
SEQVITVR TRIANGVLVM PIGVRAE QVARTAE,
. ¥ . )

Latera Exceffus
tadixqua, refidui 157 — J 9680 8 1 minusra. quaire. 393 — J 6og
' 1 ra. qua.re. 394 — J 6 o5 minus 2%
e ra.qua.re. 394 — J sosplus +&
sy Pl quate 157 — J 9680 Me.3{ plis raquanespt ~ J so5
Inftitaantur nunc tatdeiplicationes,
‘ Pn‘md.

Radixqua.reﬁdm‘ 39} — J éosplus 22
Radixqua.refidui 302 __ J 605 minus 2§
producuntur 39% — J 605 minusé,
L Secunda. /
23 plus radix qua. refidui 30§ — J 60,
i simitiusradix qua. refidui 392 — J 6og
producuitut 724 minus 393 — J 605,
' Tertia.
393~ [ 60g minus 6%
ORI L | minus 303 — Jéos
283535 — J 25329 jremagqsdy — J‘ﬂ-"-%%
minus 114¢.2 — J fesfoife
' minus 451:%
__Summa produQorum. _
: ’ Pluszosd . J Rufefd
minus2g9y3 — of foiatse,
- Fadafubtralione,manent 4 4.4, cuivsradix, s 1, aréa eft trianguli

Ve,
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-

? LisEn. vnn&vw Y ,
Vel,quafitis produéhs,pnmo feilicet & fecundeyu!mlo exquiﬂﬁore ,ueniﬁt

e

33 — / o5 primum .
33 fecundum,

oo A 605 —

- Quibus nuncmtcrfemultiphags,produnmnn' 454 utpmn:
cuius etiam radix, ut prius, 2 2,trianguli aream reprefentabit,

.-
513

\
A

SIMILE EXEMPLVM PER RATIONALES, PER-
g inde «c [i imationdles effent nimeri, expofitim

Latm.
é
Rad(xqm.lincaecxbimsnomhu‘b. 40 -+ o 576 hoceft, s,

10

"Exceffus.

' Radixquadratabinomij 1o 4 J 36 plus, stioc eft ¢

s, minusradix,qua.binomij 10 4+ J 3¢

‘hoceft, 4.

_Radixquadratabinomfj 16 -+~ J 3 sminus, shoceft 2,

Med.s, plus radix qua, binomij

Inftituantyr muitiplicationes,

‘Radix qua,binoms
- Radix qua.binomij

1o o4 o 36

fp ﬂmao :

hoceft, i

1o =~ o 36,plus 2, hoccﬂ: ¢
1o + o 36, minus 3, hoceft 5

producuntur

s, minusradix qua.binomij
s, plus radix qua. binomij

10 < o 36 minus 4, hoceft 1a,
Secunda,

1o+ o 36, hoceft, 4.
10 -+ o 36 hoceft, 12

64 minus

10 -+ o 36, hoceft 4s.

Cruciformies mulupﬁauonés , cum aequales fint numeri, negliguntur,
Produorum fgitur fumma in utraque muluplicadone ut appam.

T extiamultiplicatio,
10 « o 36 minus 4 hoceﬁ, 12,
6 4 minus 10 4 4316 hoceft, 43.

640 4 J 147456 ltem 40 <=+ # 576
' nminus 136 - J t4400

. minus

256

pro. sso 4 o 166464, ~minus ;9: -~ J 144.00 ,

288 + o 83944,

lum, ratione diametri longioris confidevatwm, et buius quidem

latera funt

6

Hoceft,

vel 576 ultimum produé'hxm.
Hadusitagradix quadrata,nimir 2 4, area eft trianguli,

BEST BT ALIVD TERTIAE FIGVRAE TRIANGYV,

6

o 60 ="

- Laterum

)

L3t



He

g4° 0  ELEMENTORVM:EVCLIDIS

cu o owan Latetmifymma  azplus. f 6o —"abas o LY
Exceflusigicar, atcp deinceps quatuor numeti,
Jas +J3 Jls-i- Js s minus 415+ J3° splus.l:;+ 73
= Pifioumt ' 'fccundumprddu&um ‘
: |s+ J:so ‘ " 36 minusig ¥ J xso. :
40 Tertium producium, A
648 .';-.'/.l 233280 MInUs 504 + J 233280
hoc eft; 1 44. Area igitur manguh 12z, Ut prius.

ALIVD ITEM TRIANGVLVM EIGVRAE
quarta,cuius quidem

Laterafunt - Exceflusigitur
Raquabi.s57 -+ J 9680 g} minusra.quabizol + J6og
T ' raqua.bx.;h + J e 6ogmmus P
e ra.quabi 39l 4 LY phrs 2%

[N

a7 plusra.qua.bl. 157 T 9680 81 plusra.qua.bx. 594 - ./ go5
' Produ&a, .
primum o fecundum
72} minus ;94 + Jéos ' 39} 4 J 605 minus 63
' Inuentio produdti tertij.
721 minus - 391 + ] 6os
393 ~+ J oy midas ©~ - 6%
zs;g‘ + .I ’9.‘.’.2& ftem 2 4535 + o 2282L
minus 451:%
- minus 214’.7 +J 525_(07_5_'!

Summa Erodué}orum

p]us 30 871— -+, J 59(701§0
minus 2597% 4 J 12 fscfofso
. Hoceft,facta fubtra(fhone, 484

' Huius nunc tertij productiradix quadrata,nimirumz:,area eft trianguli.
Arghatenus dicta de triangulorum areis mueﬂ:xgandls fufﬁc:ant. Sequitur

FPOTAXIS AE.
Té mogetuibypepna m o ¥ abg) Céoeus brr, ¥ G i abrode
mcfacMuAg:s' love &NsiAgIs Lsip,
PROPOSITIO XXXV,
Parallelogramma fuper eadem bafi conﬁxtuta ,atp in eildem parals
lelis: 2qualia inter fe funt,

Poteft huius propofitionis figura geomemcatriplimeruanan Autenim paral
lelogrimis fuper una & eadembai, inter eafdem item parallelas pofitis, altecam
uniuslatus eft diameter alterius,aut eabreuius, auc longius.Si primum,cum ex co-
rollario propofitionis prcedentis,Omne parallelogrammii a fua 1pﬁus cgilfr:etro

riamy
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bifariam fecetur, cumdp etiam ex cGmuni quadamioticia, Efufdem dup\liq'a,int T
fezqualia fint,hocquod propofitio concludit,iam manifeftum erit. Quod fi fuerit
ea breuius , cum parallelogram -
morum locorum latera oppofita
inter fe gqualia {int,hocipfo ufur.
pato bis:duo duori parallelogra.
morum latera, ex communi qua-
dam noticia, inter fe 2qualia exis
L L v ftent:deindeuero communi por-
tioneabillis aqualibus lateribus fubtracta, & refiduz linez inter fe 2 quales eriit.
Sed quiaillz, ut quidem fecunda pars propofitionis 29, & ipfa propolitio quarta
' e demonftrant,equalium riangulorum
. laterafunt,his gqualibus triangulis c0s
v/ _ mune trapezium fiaddatur:& produ-

ta, inter parallelas & fuper una eadégs
" bafi conftituta, per communem qua.-
_ damnoticiam,inter fe zqualia erunt, quod demonftrafle oportuit.Siuerd alterum’
uniuslatusfuerit diametro alterius parallelogrammilongius, oportet ut media in-
ter zequales lineas portio,ex gquoillis equalibus lineis addatur,quz produQt,c&

etipfe equalium tn’éngulor'um fintlatera,illis gqualibus triangulis,primé id quod

commune habent,{ubtrahi,refliduis deinde trapezijs commune quoddam triangu .

lum aliud addioportet: & tum ctiam fecundum tertize figutg defcriptionem,pros
pofitioni fatisfactum erit.Quacungp igitur ratione parallelogramma illa, (feruatis

tamen hypothe(ibus ) defcripta fuerint, propofitio uera efle cognofcetur. quod
demonlftrari oportuit. . ..

PER NVMEROS HAEC NVNGC VT PRAECE.
dens tractari poteft:id quod uno tanturis exemplo indicabimus.

Latera , Exceflus
J 533 - ig-%-p.’l%‘l._‘,lii.’. .
I 170 s3—J e 4 J 2
X J £33 o} rzo s1
’ 2
Issgendizo i Me JH2 4 Jaze e gt
: Inftitwantur multiplicationes. . .
sprima © fecunda
spad e = 19 w1 — 5
si— J10 4 1P J53 g 7120 4 gar
304 T 423 TTI33% -y 133% o 433 =30, o
- _,_Joogno - o ] +~l 2%,_9
o - B T e g J25558 4 1451 o,
P a Tetia

(ta,parallelogramma fcilicet propofi.



16 FLEMENTORVM-EVELIDIS
o . Tertiamultiplicatio, :
Josege g agsf

o J 20612 — 14s5d
. producuntur %222, tertium productum, ,
Areaigitur trianguli,ratione Trapezij in figura prima,eft 331. Quare trapezif§
integrum 7 7. Et quia tant@ eddam faciunt 11 fepties, alterum fcilicet parallelogra-
mum: & innumerisjam propofitionifatisfactum erit,quod quidem fieri oportuit.
RPOTAZIEZ As.
Té: moegaMsASypasepeee T TR T lrwp Chaewp Brre, @ G ois airrois
FREANNiAGIS * iowe ENAiASIS EsTp. ’ ' .
. PROPOSITIO XXXVI -
Parallelogramma fuper 2qualibus bafibus conflituta,atqin eifdem
parallelis: 2qualiainter fefunt. -

Hzec propofitio licet per fejam fatis conftare deberet,cum idem fic equalitiatqy,
earundem linearum intelleCtus,quo tamendilucidius hgc appareat, poftquam de.’
feriptafuerintparallelogramma, ut praecipitur, anguli fuperiores duo unius, cum

‘ duobus inferioribus alterius
- . paralielogrammiangulis, du
5 Sramiang
2. abusrectislinejs, ficutaltera
. “alteram ndfecet,copulentur,
r) _ 9 Defcribitur atitfic, utex peo-
pofitione 33 colligitur, parrallelogrammum aliud, quod nunc, quia cumutroque
pofito, & interlineas parallelas; & fuper una atyeadem baficonftitutum eft: u.
trunqp pofitum huic defcripto parallelogrammo alfj, per propofitionem praemif
famarpilla tandem etiam inter fe, per hanc communem noticiam, Quz eidem -
qualia,& inter fe 2qualia funt,equalia effe oftenddtur. Paratelogramma igif fir-
per equalibus bafibus & in eifdem parallelis conflituta; inter fe funt 2qualia,quod

_ demonfirafleoportui’e-

P

ALIVD

¢ ' [ ,
NVYNC QVANTVM AD PRAXIM NVMERORVM.
‘ Latera Exceflus
13 J ‘% ‘f‘ 2
s %+ 2
J 34 1 —J2
BEYIIE , T TES
primum fecm, ter.pro. Areatrian,
4t ang g ap
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ALIVD TRIANGYLVM EX SECVNDA FIGYRA,

- Latera - ~Bxceflus ‘
J 208 . s —J g2 S
10 ) J $2 wee 3.
6 S ”Alfi4‘ 2 .
16 + J 208 . s+ Jd g
Tetimpto. 576 - Areatrianguli 24,
RPOTAZIT AZ.

Ta i’ycem.'m‘:,’wri ) 0] Sodereaws B , i iy Tode wdrrode mapRA,
Nirgss * Gowe xNAINIS Esip: . ' '
PROPOSITIO X XXVIL

Triangulafuper eadem bafi cftituta,atpin eifdem parallelis:gqua.

liainterfefunt, ; S o
Sintinterlineas parallelas, fuperuna & eadem baficonftituta duo uel plura tri.
angula:dicosillainter fe efle zqualia. Continuetur ea, quz triangulorum uertices -
coniungit recta linexin utranc partem, quantum fatis fuerit , fiartt etiam ex pro-
pofltis triangulis parallelogramma, ducendo in unoquog triangulo, ab efusuno
angulo,eorum quiad bafim funt,lineam , lateri quod hunc eundemangulum fub,

iz

(M
Y
Z
vied

1z ' T3

téndit, per propofitionem 3 1, parallelam. Etquonfam defcripta parallelogram.
ma,cum fuper eadem bafi,atqpin eifdem parallelis conftituta fint, inter fe 2qualia
effe, expropofitione 35 notum eft. Ecrurfus quoniam, qua eiufdem dimidia, ex
~communi quadam noticia zqualia inter fefunt: defcriptorum parallelogrammo-
rum medietates, triangula {cilicec pofita,inter fe ¢qualia erunt, Triangulaigitur fu.
per eadem bafi conftituta, atqs in eifdem parallelis: qualiainter fefunt; quod de-
monftrari oportuit. ‘ : )
‘NVNC QVANTVM AD NVMERORVM PRAXIM,

Latera _ Exceflus
12 : Y
[ ¢ ¢ o+ ¢ @ & ¢ o o+ &
2 ]
Summa 36 Medietas 13

TertiumproduCtum 3588, Area J. 3883 uel 624 #fed,
ALTER VM TRIANGVLVK HABET ..
Latera ' a2 12 ‘d 108

Buce, J27 46— J 63 '.’27-—-6_4-.’\‘;' .;)6; +.6"~—Jz'7":

3 Summa

Wk



‘818 : ELE*MB"NTORVM EV‘CL!DIS

Summmalat, J 252 = 12 + Jiog - Med J 63 + 6 + 4 27
Primum - fecandum ter.produ&um
J 907272 d 9072 + 73 . 3888 .&cz.

ALIA FIGVRA,

Habet hxc ﬁgﬁra tria triam
gula, qug,utgeomcmcc, ita
et pernumeros fequéti calcu»

lo interfegqualiaeffe
oftenduntur,
Communis baf is.
Quuantumigiturad triangulum prxmum,cunus quidem
Laterafune @ Exceflus igitur
J 384 © " 4+Jas— 1] 96
d1s2 4—Jdas+ lss
-8 Jo6-J4as — 4
J3¢4 4+ J 192 4+ 5 Jos+ Jas +~ 4
Vltimum pro. , Area trianguli
2048 J 2048 uel 453 fere,
Porro triangulum fecundum habet:
Latera’ 12 12 8.  Exceflus 4 4
Summalat. 32 Medietas 16, . Primumprodu@d 16.

fecun, 1:3, tertium pro.  2043. Areatrian.  J 2048,
Sequitur triangulum tertium, cuius quidem

Laterafunt ' Exceflusigitur
J 45z, 4+.ls7-—./hab
J 223 4—Js7 4+ J 3
8 Jug+Js7— 4
o Jasz Jazs s J s +Js7+ 4
Vitimdpro. 2048 Argatgiangﬁliutfﬁpré.
;N -
o Areautnufq; manguh. funt 2, gquaa
713 . Iesngmmnterfe.
‘«3 3
B . — |
" mpoTraxlzr  am

Ta mgfyova 7& TR 7K lrwp Chosop 3v'm,€‘ W 7ods s moegrIAS »

Aoss® maMﬂMsamp. : o

: rnorosxno
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"PROPOSITIO CKXKYIIL, . i o,
Tnangu}a fuper 2qualibiisb baﬁbus confﬁtuta atq; in glfdgm ptalle.
ljs mquahamterfe funt. T

Propolitis triangulis , ut praécipitur , eademhuius qua praecedentis xemroxdit

atg demonfiratio erit,filoco propof itionis tnCeﬁmac quintz ilhc fumptae, th tn-
cehma fextafumacwr, . a0

,.'_f; ALIVD vas PROPOSITIONIS EXEMPLVM.
U [ - . - . o e .
A= ?
- \
8 g8 .
U meoraziz . aél T

Te ioe qgrymm T GST) owCF) odorews Jvmwr , Mol U T odrre oy
¥l iy Tode alTols oepaAhiAorg & iy

PROPOSITIO XX XIX, !

Acqualia triangula, fuper eadem bafl,atque ad eafdem partes con”
fRituta; & in eifdem funt parallelis,

PPOTAZSIE ' M.

" Ta o 'rgt‘ymm 7o WA P wwp j Cdotwp birmoe, wed UK 7% oy pien, g
tp Todls oTOLS zugad\?m?\ms isip,
' S PROFO.SITIO XL.
Aequaha triangula, fuper @qualibus bafibus, atq ad eafdem partes
conftituta:& in eildem funt parallelis,

Requirunt hz duz propofitiones aqualia, eiufdem uel xquahum ba(’ um trian
gula,& mde tandem inter lineas parallelas (fimodo ad eafdem partes fuerint ¢5.

----- ftituta ) ea pofita effeinferunt,

T R ' Trlanguhs ftagghufufimodide.

R 72 feriptis; propofitionum demd-

/LI firationes ab impofsibili-llo,

14 o ***++ Paremfuo toti zqualem efle,

B W . . colligentur. Nam reta quada
4 linea_triangulorum uerticibus

Bafiseadem . copulatis, {i quis praeter harc

aliam ab unius trianguli uertice,tanquam i puncto Gignato,bafi parallelam ftatue.
reuclit, faciatfane hoc, fi poterit, Etquoniam ﬁt » quod hzc ducta parallela alter.

utrius



ner E nfimsxer'onyn- -BVCLIDIS .
wtrius trhnix'li,latdn fecet;ant nonfecet.Siptimum,coniungatur punCtum fe&i-
. onisinunolatere,reda quadamlinea,cyméibi oppofitabafis extremitate. Er quo-

niam duo triangula appirerit, quorum unum quidem cum fectmdum aduerfarfj

s
et}

Bafes aquales

* firuGaram, expropofitione 3 5, mni:alterum uero, ex hypothefi, eidem triangulo

equaleficmoxilli,aut per propofitionem 37, fi unam & eandem bafim habuerint:
autuerd pq})ropoﬁdonem 38, fifeparatz, xquales tamen inter fe, bafes llorum
fuerint,inter fexqualiaerunt,partialetotali, quod et impofsibile. Efto igicuriam

- f S o

- . L4

S A ;("¢'

—

Bafis eadem :
quddnonfecet parallela haec alterius triangulilatera,tum huius trianguli unum fa.
tus ultrauerticem ufq ad parallelam continuari, rtxt'n&um deinde conta&u's wam
oppofitabafis extremitate,ut modd,coniungi debet: & idé quod prius, partiale fci
ticet triangulum firo totali zquale effe, per allégatas propofitiones inferetur. Hoe

Z" : 1=
Bafes - aquales

autem; qum ex commauni illanoticia, Totum partefiramaius eft , impofsibile exis
fiit,propofitionibus confentiendum erit. Aequalia igitur triangula,fiue fuper ead&
feuzqualibusbafibus,atque ad eafdem partes conftitura: X in eifdem parallelis e
runt,quod demonftrafle oporeuit,

SEQVITVR NVMERORVM PRAXIS.

 Prioristriangulifigura ultimas
Laterafune d a1z gl 13 20
Laterums
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) , LIBER PRIMYVS, DL 1y,
Latetomfimma J212 o 12 4= J 20 Medietas -/ 13 - 6,-’;-.]';- ‘
Exceflusigitur,acper confequens quatuornumeri, . ..
Vswe+lss s—6adss ds3 as6—Js Iszamoals
Inftituantur multiplicationes. '

Prima Secunda
-’f"_"'—-yfi‘ Jss6+Jg¢
Jg—6 -+ Js3 53 w6y
pro. J 7632 —s4 ' pro. J 7633 ~ 84

Tertia multiplicatio.
J 7632 -+ 34
J 7632 — 84 :
producuntur 7632 — 7056, hoceft 556
tertiym productum. Area igitur trianguli 24,
Triangulum pofterius habet
‘Latera o Exceflusigitur
- 32 ., dsa—s6

2
j’:z}o L R e €

J208 o+ 12 J 52 <= 6. Area z4.
. FPOTAZIE MA,

Eap wapahAuhdypapop weryiove Chomp 7+-Unt rliv adbrrli el ip rodie
abrrods wapaAMiois §* Anhdotop isaprapaMAS)pa uop Pl Feytavov,

. PROPOSITIO . XLL
‘Siparallelogrammum cum triangulo bafim habuerit eandem,atgin
eifdem parallelis fuerit:duplum etit parallelogrammum ipfius trianguli,
Statuantur parallelogrammum & triangulum fuper eadem bafi , efto etid quod
- fintinter lineas parallelas:dico quod parallelogrammum ad triangulum,dupl fit.
Hoc quéd du@ain parallelogrammio diametro, ex 37 8¢ fecunda parte propofi-

d o 14 &3rh "J¢°7-
N AN\

— 9 . 9 9
- tionis 3 4, cum perhanc qxix‘dem n'{ang(xlonim unmnquéligﬁdpmllelogéamnd '

.dimidium effe, per fllam uerd , triangula quori eadem eft bafis et eadem altitudo
i:quaﬁ‘ae‘ﬁ'edémonlh'atumﬁt,fmkcpﬂ%emr. ' - .

- . NVMERORVM PRAXIS. A
. Etprimoquidemuianguli,cuitslaterafunt 5 J 72 J 45
. Laterumfumma ¢ + J 72 = J 45 Medietas 4L 4 Jas + J 132
- Excefliss,ac per confequens quatuor nymeri,
Primus J 1l o4 J 18 = 4% fecundus o 13— J 18+ 4%
' tertius

.
i



" FLEMBERTORY.M EVCLIDIS
textios 4% - ous o Ju} - quartus 43 + Jag ] nge
Primum ~  feamdum tertiumpro;
1498 =2y J1458+ 27 ’ 729 »
Areatrianguli 27. Et tanta etid eft medietas parallelogrammi,
cum & nouies, uel contrd g fexies, 5 4 conftituant,
Aliyd triangulum, -
Latera : Exceflus
Jiry : 71— J 192
9 Jagt — 1L

22 .

‘ 6 . J 20} + - 1}
—— 229 Tz
15 + J 11y : 7L - [ 29%
Produ@umptimum z;, fecundum 27,  Areatrianguli” 37,
Tertium triangulum, ' .
Latera Exceflus
R ETY; - Ju3 41 —1J 195
9. Jay — 41 -+ J 2
J sz L g 4t — 3
J 205 + 9+ J52 J2Y 41 +J13

~ Inftityantur multiplicationés.
Prima fecunda

Jyya 42— J 2 J=gf+‘4;;-.l.,~'

dig—ar e S ' 285 - 42 4 J 13
15—-20%-—-;1% st +;oi— 13
» . .
o 4r51d . + J 41512
producuntur/ 41513 583 _ prod. J 4151 + s8i
Tertiamultiplicatio.

J a1+ g8k -

o a4 — g8
producuntur 723, QuareAreatrianguli 27
PPOTAZIZ MB. :
T fovn ':g:,yc'.wt!d, iaop FoegaMuAbypappop cvstonddot, v i Jbider
twhuypippm yuvie, ' ‘
‘- ) )RROPOSITIO . ~ XLIL ..
Dato triangulo : zquale parallelogrammum conftituere, in datgas”"
guloretilineo, o ' )

L)

Petithxcpropofitio triangulfi,atq huic deinde zqualeiubet formarifed deferé
biparallelogrammum,cyius quidem unus angulus, alij cuidam rectilineo angulo
dato, zqualis{it, quodficfiet. Continuetur trianguli bafis in utramlibet parcem,
huic deindebafiper tianguli uerticem, prout habet propofitio 31, recta paralicla
dugatur, Hocfacto, dividarur bafis, per.10 propofitionem, bifariam,& ad pulxﬁﬁﬁ



‘ o7 "EIBER PRIMVYS 0 ' 123
ﬂludd:‘uiﬁonis,at? ipfam bafim,angulus dato 2qualis,ex propofitione 2; confti.
. tuatur,cujusdeindelatusalterum, {i uflg adlineam, quz per uerticem trianguli du-
€ta e}, continuatum, e etiam ab alterutra bafis extremitate, tanquam a punQoali.
quo dato, per propofitionem 3 1, recta parallela du@afuerit , ubi tandem hzcufs
queadlineam,per uerticem tranfeuntem continuabitur,res confe@a erit, id quod

g T8
fic demonftrabitur. De patallelogrammo, quin dato uni angiilum ztjualem habe
at,nullum eft dubium,cumid inftruGura ex propofitione 23 preeuifum fit. Quod
uerd idem parallelogrammum dato triangulo zqualefit, poftquam 4 trianguli uer
tice ad pun@umbalis medium linea recta JuQa fuerit: & id ex propofitonibus sg
&4, at%commum‘ tandem illa noticia, Quz eiufdem duplicia, &cz. facile per.
fpicietur.Dato {gitur triangulo,2quale parallelogrammum,in dato reQilineo an,
gulo confliturum eft, quod fecifle oportuir. . - T
. ADMONITIO, /

Quddfiangulas datus fuiffet acutior,obtulior,uel omnino rectus, tic linea hec,
atlatus futuri parallelogrammi,d punéo diuifionis inbafi, fecidum huiusanguli

quantitatem ducenda fuiffec. Hzc enim 2;,de angulo formando, propofitio,in ge- -

* mere propofita eft, fic ut nihil referat; quocungs modo re@ilineus angulus fuerit
propofitus,

A 4 , ¢
Aréatriangulifigurz oltime, ut fequens calculus indicat, eft J 243, Atgptans
taeft etiam parallelogramii conflitutiarea.Bene gitur,

Latera Exceflus
é B
€ 3 Vitimumprodu@um 243
6 3 Araaigiturtrianguli J 243
Sum. 13 Med, o~ - °
© ALIVD AEQUVILATERVM TRIANGVLVHM,
: laterym irrationalium,
-~ Latera.. Excefliss ‘
Jdas 3 . ¢ primm 12
J 48 } ¥ e @ J 12 pro.{ fecund@ - FT3
J 43 . ' ’ _tertium 432
4 433 Tioi~  Areagianguli J 432
ALIVD EXEMPLVM.
Latera trianguli funt v
6 o ' 4
8 Ja; - hoeR - &
Radixbinomij 3+ Jd ¢ Q s Summ

a



24 ELEMENTORVM EVCLIDIS
~ Summalaterum v4 : d 4 plusradixbinomijzo = J 56

Huius mcdxetas y— J 5 plusradxxbmomt) s -+ .I 13
' Exceflus,ac per confequens quatuor numeri’
Radixbinomij 5 + J16 plus 1 —Jx
Radixbinomij § ~J 16 minus Ja— 2 ~

hoceft
7 — J1 minus radixbinomij s 4 J 16

7—Js plus radixbinomfj ‘¢ 4 J 16
' Inftituanturmultiplicationes,
Prima, -
Radixbinomij s +J w6 plus 1+ —Jx
Radixbinomij s <+ J 16 minus J1—x

producuntur 5 - J'is minus J 4—2
hocelt 9

_ Secunda,
7— I'v minusradixbinomfj s+-J 16
. 7—4J1 plus radixbinomij 5+J.6
Pro.so —Jigs minus s +4-J 16
hoceft 27

Tertia multiplicatioeft 2. fecundi .
cumnumero o produ&opnmo.
& producuntur “243, ultimo.
Areaigiturtrianguli 243

VEL ALITER,
Summalaterum 6 plus 8 — /4, plus radixbin. 20 + J 256

hoceft
Hmus medietas 3 plus 4 — J1plusradixbin, 5 +-J 16
Exceflus, & per confequens quatuor numen.
Radixbinomij 5 =+ J 16 minus 3 plus 4—J ¢
Radxxbinoml) s+Jis plus 3minus4—Js

splusy — J, minusradix binomij s+ J 16

$ plus 4 — J 1 plus tadixbinomij g-+J.16 -

Inftituantur multiplicationes.

Prima.Radixbinomij 5 +J 16 minus 3 plus 4 wd
- __Radixbinomij ¢ +Ji6.plusJ 3 minis 4 =[x

producimtur 5 =+ J i6 mitfus 9nﬂnusw —Jex
hoceft

- Secunda, 3 plus 4 —J 1'minus radlxbmomq s+di6

splus 4 —J 1 plus radixbinom¥ ¢+J 16
~ oplus 1y J 64 “minus 5 +Ja6
- plus . — Jg, bis
Summaprodu&orum,funt 17. ¥ey-

=

» i by
[ B i

~hogeft:-

(P ERT e
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BLIA FIGVRA GEOMETRICA.

| -Angulus datus — o -
ficre&us, <o
uel : Io I B
. : 12 ‘ 13
LS . . .26 o
HPOTAEIZ MI'.

- Tlurde v‘r’pammxmm, 2 —miévrhu J'mluwgop v%amwmuuwp
T ﬁm:ngmmx,tm aMlagieisip.
PROPOSITIO. XLIU.
* Omnis parallelogrammx, eorum qu circa diametrum funt parallelo
yrammorum fupplementa,mter fefuntequalia.

Sit paxallelogtammum,du&a etiamineo diameter, puncto deindein.unoali.
quo parallelogrammilatere ubiuis fumpto, exhocad oppofitd ufq; latus rehqu(s )

s 6

4 |2 3 g
6 n

duobus parallela du&a, ubi hzc diametrum fecuerit,per hoc fetionis p\m&um
prioribus lateribus fi militer parallela ducendaeft, & figura parata erit: dico igitur
nunc, quod ipfius parallelogrammi fupp!ementa hocelt,ea per quz diameter
non tranfi it, parallelogramma, inter fe 2qualia fint. Nam cum diameter paralleto-
mmum;, utauditum eft, bifariam fecer, fubtracis ab zequalibus triangulis,me-
dietatibus fcilicet parallelogramml  2qualibus triangulisbis, quz tandemrelin- -
uuntur,ex communi quadam notitia, qualia erunt. Quia dutemreliqua hwec ea
unt, qua circa diametrum confiftunt parallelogrammorum fupplementa: ergo.s
Omnisi ltur parallelogrammi, eorum quae circa diametrum {unt parallelogram.
morum upplementa,mter fefunt xzqualia, quod, demon{h'aﬂ'c oportuit,

XN\ 77

Diameter #1308, - Diameter Ji23.
SEQVITVR TRIANGVLORVM CALCVLYVS.
primf - -  fecundi
Latera exccflus Latera éxceflus
o 108 6— iz © o223 s‘—-J“’
s = Y7 u o 23i— '
é W 2y 6 ' ,/l:i - 2%
12 o # 108 6-+d1y 1y ~+d 223 s_;::j%}_ :
Prmumprodudumo.fecunsy  Pripro.ist - fecun.4of
tertipm243.Area o 243 ter, 2267, Area 4 g162

oo Q 3 RPOTAXIS



14 _ RLEMNENTORVHM BVCLIDIS
\ © . 'HPOTARID  Ma, ¢ -
Tl 7lisdobeioayvbeiay , o dobrrs Teryavmwioop TRRNNAY UL LOp
sRapanéi, i fobeios yuvinivbvypippe. ’ .
" .PROPOSITIO XLIIIL
Ad datamre&am lineam,, dato triangulo zzquale parallelogrammum
ponere,in datoangulorediilineo, : ‘

Requirithacpropofitio rectam lineam datam, triangulumdatum, atgetiam -
angulumrecilineum datd.'Proponitautem , quomodoad datam rg&am lineam,
parallelogrammum,quod & riangulo dato zzquale it,angulum etiam dato angu
{o zzqualem habeat; conflitizendum it Eft huius propofitionis fiructura fakilis,
proptet hypothefes,quas cum propofitione pracedente42.communes hat?et.Pda
mo enim parallelogrammum, quod dato triangulo xquale fit, angulum infuper
angulozqualem habeat,per eandem 42. conftituendym eft.Ht quoniam dicit pro
politio;ad datam rectam lineam, alteroigitur fam dgfsnptt parallelogrammilate-
re,eorum qua angulum,dato zqualem comprzhendiit,ultra paraliclogrammum
adlongitudinemrectx datz, per fecund@poftulatum, prolongato, fecund@pro.

' N Darz |
xjuales
7 | | M /

fongatam {llam portionem & parallelogramilatus , quod cif portione Erolongata' '
angulum facit,aliud cum fua diametro parallelogrammii defcribatur. Et quoniam.
hzc diaineter,ex una eius parte continuata, & latus parallelogrammi alterum,fimi
liter continuatum,propter incidentem lineam, que ( utfacile ex tertia parte pros
pofitionis 29 colligitur)in una & eadem parte,duosinteriores angulos duobusre-

" ¢tis minores facit, ex communi quadam netitia concurrunt, continuetur utrundgg.
horum,diameter {cilicet & latus illud alterum, donec concurrant, atqg ex triangus
lo formato, cuius quidem fatus unum eft hzectota diameter, compleatur parallelo.
grammum, Quod fitandem partialis iuxta diametrum, linea, ufgs ad oppofitum
in parallelogrammo latus continuat fuerit, cum fupplementotum utrungg dato
triangulo 2equale fit,ex hisuerd alterum fuper datam rectam conftinrtum:propofd
tioni ﬁu’sfagium erit,id quod ex firuQurafacile demonfiraripoteft. Ad datamigi
turrectam lineam, in dato angulo rectilineo parallelogrammum dato triangulo
zquale pofitum eft,quod fieri oportuit. '

SEQVVNTVR NVNC HVIVS PROPOSITIONIS
'~ exemplaalia. —

RN VAN

Ldoms



. LISER-PRIMVS, . ‘ 127
I1dem exemplym, mutato tamen Hfofceliin triangulum zquilaterym,

Adhucaliter,triangulum autem efto Scalenam, linea
verd data 3 pun&orum,

ALIVD EXEMPLVM.

N

‘/
Foy

e ; ¢

FPOTAZIZ



s | , nnnm_n‘n—i‘bnv‘)x EVCLIDIS _
ot 'meoraziz mE, L. T
Té Jobgin Wio)pippmmiooy Maiikdypauop ovsioaddy,G i dobéios

» ivﬂvxa’eyyqaywieg :

. © PROPOSITIO XLV.
Dato re&ilineo, 2quale parallelogrammum conftituere, indato an-
gulo rectilineo, :

" Quod prxcedens 4z de triangulo tant propofuit, petit uel iubet haec fieti com
omniredilineo. Eft§ haecprafens quam fuperior magis generalis,& latius patet,
Sititagp datum re@ilineum qualecumque, gratia tamen exempli, & propter faci.
liorem operationem,Quadrilaterum altera partelongius. lllud primo induotrian .
gula,per diametrum ductam;foluendum:parallelogrammum deinde, quodangu -

_ - lum c}ato atqualelm habeat, tri-
angulouni gquale, per propo«
| &ﬁu}uﬁaﬁm‘e’mﬁ: ‘

) ' od fi iam ad unum huius

Anguf retlin- : . parallelogrimilatus,tanquam
' tnang. \ adrectamlineam dati,perpro
/ pofitionem 44 przcedentem,

- alteri triangulo xquale paral.
. lelogrammum, quod & ipfum.
: angulum dato zqualem ha-
Progs

Red&ilineit

buerit,cSftituatur fatisfaCtum
propofitioni erit,

“ALIA FIGVRAE DISPOSITIO,

2

Prom.

Bur1ay punoas

/ - ] ali
Alitermanente 2odemre@ilineo & angulo, ~ Pratereaaliter,manente

rectilineo,fed mytato an
' , gulo inreCtum,
6 i
Non aliter cum quadratis agendum erit,

Demonfiratio huigs cum fitfacilis, prater bpmﬁonanmph’wqtﬁcqmn;:‘d‘
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derenolui copxoﬁxm tantum, propter difficilem bmuspmdm,m mp!ismc ua.
n]soﬁcndens. ‘

RNEED'ANN
8 ,,4X/\<\\\'

8 .
R_hgmbus datus,
De eodem Rhoiqbo,alitei tamenin trianguia foluto.

ORST

DE RHOMBO.

SIC ETIAM QVADRILATERVM, QVOD RHOM;
boides appellatur, uariari poterit,utfequitur.

| X\\

EXEMPLVM
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CBELEMENTORVM EVCLIDIS A
“EXEMPLVM DE. QVADRMATERO. IRREGVLARL =~
' l] [N .

i 71

1/ L/
Angulus auteraf / -
_ Angulusautemfitrectus - . el

Proinde quemadmodum ha&enus in quadrilaterfs, fecundo triangulo zquale
parallelogrammum, per propofitionem 4 4. adrectam datam conftitutum eft, ita
eodem modo nunc,ubi quidem reéilinieil propofitum pentagoni fuerit,eo in fua
triangula foluto: & triangulo tertio per eandem propofitionem aquale parallelo..
grammi addi poterit,atq fic deinde etiam abfolui trianguli quartum in Hexago
nis,& quintiiin Heptagonis,ac ordine deinceps. Quomodo autem unumquodcg:
propolitum polygonum , uel retilineum ih fua ttiangula folui debeat,id peraps
pendicem quandam propofitionis 32, iam tradicum atgoftenfum eft.

"SEQVITYR EXEMPLVM DE PENTAGONO REGVLARIL

/-

V89 +4 .
Aliud de Pentagono exemplum.

»

Exemplum,de Pentagono irregulard.

» ' ' ‘ Conflitutio”
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4
/ . A Hocnﬁcfex!es(cum
; . 7 : fexfinttriangula inter
\ ; ' y : fez u;lxa ) hexagono
' e = parallelogrimii 2qua
: y z = ‘ le,m datoangulore®ti
: , lineo coﬁir,utum erit,

Vel it lla hexagont in triangula diuifio,

6. § _ _Conftitutio hexagoni prio

tisin paralellogram@, quod

- . datorectilineo angulozqua
/ » .| lemangulumhabeat. ~ °
= ] ’ : i
Conflitutio hexagoni pofferioris,&Xc, ‘ oy

%\ W N N W

R 3 EXEMPLVM
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EXEMPLYM HEXAGONI IRREGVLARIS,

2N

Hocnunctotum bis,ratione altenus pa
ralle!og:;mmx sexoritur tori parallelogrammum,
toti rectilineo zquale.quod erat faciendum.

Aliter, imilis form hexagonumirregulare, infuatriangula foluruh.:
‘ 6

7

Secundz figurze eadem erit
Operatio,

+~ EXEMPLVM DE HEPTAGONO REGVLARI,

Quod
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- Quéd{id pundioheptagonimedio , hoceft d centro, feptem ad ipflus angulos
rete ductz fuiflentlinez, cum fic heptagonumin feptem inter fe zqualia triangu
farefolutum fit,uni eorum 2quali parallelogrammo conftituto,, eo deinde fepties
fumpto,res'confea erit. Sic cum irregulari heptagono & reliquis multorum late
tum figuris omnibus,poftquam hz in wiangula refolut fuerin, agendum erit,

PPOTAXIE Ms,
. 1] N 3

Awd P Pofsirng subsins,Terpdytavop aivtypinas.
PROPOSITIO. XLVIL

A’ dataredtalinea,quadratum defcribere,

- Sitdatarectalinea,atq propofitum, ab ea, hoc eft fecundum eius quantitatem,
© quadratum defcribere. Ab unaigitur re&rg extrcmltate,tanqiliai}l apuncioinlinea
T . lela. {umpto, per propofitionem 11. adangu
< Datwgqualis & paralle losrectoslinea excitetur: atque hac, per
' propofitionem 3. ad wqualitatem darz
pofita,ab eius extremitate altera,, & libe-
raadhuc, tanquama puno daro, date
reCtz ¢qualis & parallela ducatur. Quod
fitandem altera ducta parallelze extremi
tas,cum altera datze extremitate, recta li.
nea cdiungatur, propofitioni fatisfactum
erit. Demonftrationem huius, qui eo-
rum quz in ftru@ura fa®a funt, eorum
item qua hactenus tradita recordabitur,
ex definitione tand€ quadrati facile col.
Redta data.  ligerepoterit.
NPOTAZIE MZ.
- ey ) ) ¢ 1 Ny
Ep¥is ogi?mw'oxs rgryiavors P ~ad 1 Tl ogblws yeiow Nmorentong
. - \ .~ [Ny \ : ~

wslpie Tergoywvop , ooy 854 Tis dap P Tl phles Ywvicw 6 X Bp

whbeep Tergeywrg. ’ :

Adanguloste@os&
xqualis datz,

PROPOSITIO XLVIL : .
In reQangulis triangulis: quadratum quod 3 laterereGtum angulum

: : fubtendente deferiBitur, zquale.

efteis ;qua 2 lateribus re@um

~angulum continentibus defcris

‘buntur quadratis,

Sittriangulum reGtanguluin, qua
drata etiam a f{ingulis lateribus, per
propofitionem precedentem,defcri.
pra: dico, quadratum lateris fubten.
dentis angulup reGtum , tantum el
".fe, quana funt quadrata, que 4 re-

liquis duobus lateribus ,angulum re

€um comprehendentibus , defcri
. ' 1 buntur. Demittatur abangulo trian.
s . §uh' recto, tanquamd pun&o daro,
uper fuam fubtenfam,per propofitio
nem 12, linea perpendicylaris, atque
R 3 hz¢
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134 ELEMENTORVM EVCLIDIS
hacad latus ufcg oppofitium per quadratum cGtinuetur , & erit quadratum lateris,
angulumreGtum fubtendentis, in duo parallelogramma divifum, quorum unum
quidem uni, alterum uerd alteri reliquorumlaterum quadrato xquale efle, i de-
montftrabitur. Quoniam enim triangulum ex hypothefiretangulum eft,{inguli
etiam quadratorumanguli, ex definitione,, re@i funt:angulus-in orthogoniore-~
Gus cum utrogs eorum qui funt ei ipefis,duobusre®is angulis 2quales erunt. I1-
lud igitur uwriufg quadratilatus , quod quidem extra triangulum eft poficum, illé
triangulilateri,cui applicatum eft,ex propofitione 14,adamuflim functum,8 cum
o unalinea erit,quod eft notandum. Przterea,quoniam angulirecti,ex commu.
ni quadamnoticia,inter fe fungzguales,& quoniam etiam,Si zqualibus zqualia,
uelaliquod commune adijciatur, qua inde colliguntur 2qualia funt: per hgcduo,
bis ufurpata, erunt ex utraque parte reGtanguli, circa acutos angulos,duo duobus, -
angulis zquales, quod & ipfumnotandum. Hisigiturnunc demonttratis, pro
politionis ueritas tali, ut fequitur , linearum ductu haberi poteft. Demittanturab
angulo triigulireto , ad remotioresab eo duos quadratiiam diuifi angulos, duo
rectelinez. Etquoniam his duabusrecis duo triangula defcripta funt, cum haec
eadem triangula,atqs ipforum parallelogramma,unam & eandem bafim habeant,
in eifdem etiam parallelis conftitutafint:triangula parallelogrammorum dimidia,
uel contrd, hzcadilla dupliciaeffe,per propo%’itione‘m 41.iamdudum conclufum
eft. Ducantur ultimo,etiam ab acutis re(tanguli trianguli angulis duz re@¢ lineg,
quarum utracg per latus eundem angulum fubtendens, ufg ad angulum quadrad
- {llum, cui idemacutus hactenus non eft coiunctus,continuetur. Defcribunturau
tem {ic duo triangula alia,qu {imiliter fuorum parallelogrammorum,hoc eft,qua
dratorum alateribus duobus defcriptorit,dimidia funt, cum fic equalia etiam {inc
ex propofitione 4, bis ufurpata,triangulis prioribus defcriptis , utrung fuo:adilla
prioratriangula, eadem quadyata duplicia erunt. Sed quiaadilla prioraduplicia
etiam funt,utquidem demonfiratii eft,duo partialia diuifi quadrati parallelogram
ma:per cOmunem igitur noticiam, Quz ejiufdem duplicia,zqualiainter fe funt,pa
rallelogramma partialia,quadratum nimirum lateris,angulum retum fubtenden
tis,;reliquorum duorumlaterum quadratis 2quale erit. InreCtangulis igitur tifans
- gulis,quadratum quod d latere reGum angulum fubtendente defcribitur, zquale.
eft eis,que 4 lateribus rectum angul@ consinentibus defcribuntur quadratis, quod
demonftrarioportuit,
: ‘APPENDIX. o
Porro ex Apollodoro refert Laertius, hancolim propofitionem 4 Pythagora,
Italicg philofophiz principe,inyentam fuifle, {ic inquigs. guoid pMId S’ b Ay~
sos, i1l Fowt wb lpdve 6 7% Spadeyol s TELIPYs i "Cmtlirson Thevget ioov duwap
T s MEULXFOWLS, Kt isivimesgua Srasiar.
Hyvue Mvlaydpus » meanhsio tvpary W
Kéw i@’ 7o shelvl ifyeeyepCobucilw,
HzcinLatinum fermonem ¢ Grzco verfa,fic fonant.

Reefertautem Apollodorus fisppiitator, hecatomben illum immolafle, cum in-
ueniflet, quod eriangulireGangulihypotenufa tantum poffet, quantum ea qugre
Ctum angulum continerentlaterd. ~ Eteft epigrammaficfehabens,
To/lguam @ Pythagotaest praclararepertafigura,

T unc centumille boum facra peregit ouans.

Hoc idem attribuit Pythagotz étiam L. Vitruuius Pollio, libro nono, capite
quartofuzarchiteturielatque hunclocum uidere Lectorpoterit.
. Citauimuys autem hgc libenter,cim propter uetuftatem, tum etiam propter ho-
L Lo : norificam
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norificam & Pythagorz & propofitionis huius mentionem , comifiius in omni.
bus fere raionibus n6 fit mediocris ufus, Hinc eomaioriftudio & diligentia pet-
difcenda,memoriz{p commendandaeft, R :

SEQVITVR HVIVS PROPOSITIONIS FIGVYRA GEO,
-metricaalia, und cumnumeris explica,

zz§
> '

OPERATIO TRIANGVLORVM QVANTVM AD

areasinueniendas.
Triangulumunum,cuiys
Latera quidemfunt o Exceflitsuerd
o 1450 20 — of 2458
. 28 o _ ,,11476 —_ 5
. 5 - Jitie 4
- Summa 40 -+ #1450 . Medietas 20 4= # 1352
' - Quatuor numeti, :
20— J2tte |, Jutie o, Jiffo gy :.o+‘_;/l$£2,
Produ&um prisyt, fecundum 337%, tertium 0625

. atqparea tandem triangulis2f. Ettanta eftctiammedietas paxa’llelogrammi
.pa{tialis,uel quadrati, quod eft 4 parte dexera. ‘

: Triangulym alterum,quod habet
-Latéra - Exceflusitag
' Nisg - . 4 352k
a5 Jagal — 2
20 . - Jaalg . 22
, 45 +disg LI T

< Produdum primum 100, fecundum 400, tertium 40000, at@tandgm tn‘an,
guliarea,200.medietas fcilicet alterius partialis parallelogrammi,ucl quadratipar-
tﬁﬁnﬂfrz.anre,accf - - - e

RPOTAZIZ

i
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. PROPOSITIO . XLVIIL
Siquod ab unolaterumttianguli defcribitur quadratum,z quale fue.
riteis quead reh’qm’s t’x‘iangqli duobus lateribus defcribuntur quadratis: -
angulus cGprehenfus fubreliquis trianguli duobus lateribus, reGtus eft,
Sittriangulum , cuius quradratum,, quod ab unolatere defcribitur, reliquorum
duorum laterum quadratis gquale{it:dico,angulum quem fllud latus fubtendit,re-
Guin effe.id quod fic demohftratur. Ab anguloillo, qui, quodrectus fit, demon. -
ftrari debet,at 2 latere huius re@iuno, tanquama puncio in re@a dato, linea, -
per propofitionem 11, %8¢ dpfa's ducatur,ea deinde, per propofitionem 3,lateri circa
huncrectumalteri,zquali pofita,perid quod petitione quadam permiffum eft,ni.
mirum quodab omni punctoad omne pun linea recta ducipoflit, clauda-
tur tandem triangulum. Et quoniarh duz line, latus {cilicet trianguliunum, & ex
~ tratriangulum a%¢ pduis ducta,funt, ex ftructura, interfe zquales : quod quadra.

" ta,abhis zqualibus defcripta, inter fe 2qualia fint;manifeftum eft. Hincquali.
bus his quodam communi,quadratofcilicet Iateris alterius, ad quod nimirum ex.
tra triangulum linea & 3p90s dua eft,addito: & producia iam,uel collecta, in.
terfe zqualia erunt. Quoniam autem utruneg horum,unum quidem exhypothe.
fi,alterum uerd ex propofitione praecedenti, unius lateris quadrato 2quale eft : &
horum duorum quadratorum latera inter fe 2qualia erunt.Igitur, cfiiam duo,qua-
liaipfa s.propofitio requitit,triangulaappareitangulus ille quem propofiti trian.
gulilatus, quodinreliqua duo poteft,fubtendit, per eandem odtanam,reQlus erits

Siigitur ab uno alicuius trianguli latere quadratum defcriptum,d reliquorum
-duorum laterum defcriptis quadratis zequale fuerit:angulusille,
quemhoclatusfubtendit,rectus erit.quod .
" demonfirafleoportuit, -

FINIS LIBRI Pl_\!Mlo
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metricorum liber [ecundus.

§) Vmic ex hoc libro fecundo Arithmeticus pulchra fui
i calculi compendia, mult® item regularum Algebra
| 2quationes ; & nonnulla etiam harum regularum fun-
| damenta, per huius fecundilibri propofitiones demon
8| ftrarefoler, Habet pretereaisliber propofitiones duas,
| unam quidem pro Amblygonio ,alteram deindepro
, gulo. ill uerd quantum udilitatis, fi in reaftronomica -
- ad penultimam propofitionem primi,de Orthogonio triangulo expofi.
tam ,referantur, afferre foleant, notunt quiin hac difciplina aliquandiu
-uerfatifunt, Quare fi nullumalium praterea ufym haberet, obhas duas
faltem propofitiones prafens hic liber maximopere amplectendus &
perdifcendus effet,

‘ oPOL '
[1zp AaMudypippuop ployimop meartyedoe Ay, wd Mo, 7H Tl
beblis yowiap mhux 2o Gp Wheisp
DEFINITIONES. "
Prima,  Parallelogrammum reGangulum quid.

Omne parallelogrammum rectangulum fub duabus, retum angu.
* lum comprehendentibus, reis lineis dicitur contineri,

\ g

Perpe dvRermroypdppiov aplet Pl S, T s prpop rrtp FHer
ANAG)p gt ucop hv:ovip,(&:)_'ﬁs voi ByaaNnplpmas,Lvispuwp nahsictw.

Secunda. Gnomon quid. '
Omnis paralellogrammi fpacij, eorum quz circa diametrum illius
i T 1 funtparallelogrimo-
rum unumquodque,

cum duobus fupple-
mentis, Gnomonuo
cetur,

s Sententia
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Y
erfrentia definitidhis eft Orivhis parallelogramini, quod quidem per dudtam

ipfius dt}mgm,&dﬁaédﬂgﬁzg&ﬁasggruxfdegumg in cem}:nuni quo- -
dam diametri pun&ofecin; kineas dudias , in quatuor partialia parallelogramma
alia diuifum eft,utrunqg eorum,per quz diameter tranfit, cum reliquis duobus pa-
rallelogrammis, qua.extra dfametrum funt pofita;atc fupplementd yocara,Gnos

monemnominai, - /\/ | 7 B

Eft hiec Ghomonis definitio gefieralior, quim quz 4 Vitrutio eftpofita,cum
hzc rectum tantum angulum, illa uero cuiufcundg
§men's angulos, modo parallelogrammum fuerit
éacium ,confideret. Detinit autem fere his uerbis

nomonem Vitruuius,lib. g. cap.7. ArchiteGurz,
eum efle ac formari, quando ex medio planicieili-
hiea 7% dpllls erigitur. ;

NMPOTAZEIZ

- . FPQTRH A, o
Edp wo1dosobéiar, Tt I #itpe i doon dredp Tuduam P
mease X Suguop deloynop nawd PH dowlendp,ivop 8%, pis wé Ts Pier e

7Y 1gi ixadsy TR Tanparoy miaxougiors dploywndss,

: PROPOSITIONES,
) PRIMA L

Sifuerint duz reCtzlinea; feceturcp alteraipfarum in quotcung feg.
menta:rectangulum comprelienfum fub duabus reis lineis, zquale et
&is ,quz ab infecta & quolibet fegmientorurii rectangulis comprehiens
Sint dux reQ¢linex,harum etiamaltera in partes quotcunqgs divifa:dico,rectan
gulum fyb duabus datisréctis coprehenfumeis, quafub indiuifa & {ingulis parti
7y busreQax ditiifa cOprehendiitur reGtangulis,2quale efle. Excitetur ex
alterutra altertittius etiam linié® extremitate, pet propofitiocnem i, pri-
. ti,adangulosreCtos linea,eap per ter
tiant eiufdem ,ad xqualitatem alterius
77 ~ pofita,ex eius altera extremitate, linez,
ad quam 7&;%fes linea pofita eft, pa.
| 35 |7| 21| rallela, ¢i@ 2qualis,rectalinea duca.
-~ : tor, & claudatur fuperficies, Qudd fi
5 13 iam

o

.o




fam exfi
dem diuifee

i

ulis diuife linede p\m&:s, linexrecte, eis quee ab extrenititatibus efufe
moddeduda funtpérs primi,parallele, adlatus ufg oppofitumten

e adh 7%
s : .

i N
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dentes , dudtefuerint , hacfiructiia tandem propafitio ficretis

:| 4 ] nebityr. Quoniam enim totaleiplis partialibus garaﬂelogram,
mis,ut apparet,equaléeft, totale utem cum fub duabusre@is
V¢l g¢ 7 7| datis,equaliproaqualilinea fumpta, partialia item {ingula fub
indiuifa & fingulis partibus ditiile ; & hic 2quali fubinde pro
. aqualilinea fumpta,continéantui;fub duabus igitur datis com
Iz henfumre@anguli eis qire fub indiuifa & {ingulis partibus

X pre rectangulu eis qua fub gulisp
-3 | 21 diuife contin€tur rectangulis,quale erit, Si fuetint igitur duz
i re@elinex, quarum altera quidemin fegmenta quotcuncg fece

. 7 " . g - . b

: tur:rectangulum fub duabus rectislineis comprehenfirm,equa
Leefteis, quzab infecta & quolibet fegmentorum rectangulis comprehendun,

tur,quod demonttrari oportuit. .
‘ POTEST FIGVRA ETIAM SIC INSTITVH

o

2z 14
» . ;_;
L B 5
7
3! =1 J
7 7

Quia uerd omnes hufus fecundi libri propo‘ﬁu‘ones', gencfaliter & de lineis a
de numeris intelligi, atqs per ea declarari poffunt, ideo etiam; ut quaq propofitio
* fuos proprios numeros, fuas etiam conuenientes & debitas lineas haberet,diligen
ter curauimus.id quod boni confulere Lector uelit, ‘
. APPENDIX,

Solent ArithmeticinG rard in multiplicationé, numerum unum eorum , qui ini
ter fe multiplicari debent,in partesaliquot diftribuere: alterum deinde, cum parti-
bus diftributi {ingulis multiplicare, acmultiplicationis tandem producum , per

" horum partialium productorum fummam teprefentare: atq id certe compendio
- quodam,quod exhac propofitione defumptum eft, facere eos, ftudiofi fciant,
EXEMPLVM SIT:

Indiuifus divifusin par, Alids multipli-
74 . .37 cationefic,
1480 " 20 74
740 10 37
370 B 518
148 - 2 . 222
2738 Jjdem numeri 2738
" Huius compendii freqaens ufus eft circamultiplica-
DR tionen fni regula Propditionum. :

Quod fi verd numeri illi propofiti qales inter fefuerint,utuntur pro hacpri-
‘ma, fequenti propofitione fecunda, ut quz idem fub una realinea,uel numero,
bis amen co repetito,proponit,atginhocprima d fecunda propofitione differt.

. ' ' S a FPOTAZIS
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_ PROPOSITIO 1t.
" Siretalineafeceturutcuncy: que fub tota 8 utrog fe%rnentorum re,
&angula com prehe_nduntur,scqualia funtciquod i tora fit quadrato,

' Sit re@talineain partes utcuncp diuifa: dx'co! quze fub tota & utroq fegmento”
rumreéangula comprehenduntur, zqualia efleei quadrato,quod a tota defcribis
tur. Defcribatur 4 recta data quadratd, ex puncto deinde uel punctis diuifionun
fingulis (nam & plurium fegmentorum lineam
hec [Sroipoﬁtio ferre poteft) adangulos re@osli-
nex,uel [imagis placet,utriq eorum, qua diuifee

1z

. ad oppofitumlatus ducantur.Et quoniam partia
1 vz |z4| A4g |lia perductasparallelas deferipta parallelogram
: | ma,ei quod 4 recta diuifa deftriprum eft, quadra
+ ~ | to,per propofitionem precedétem xqualia funt,
- { interiores etiam a punélis duGtz reCiz lineze , &
s z | 4 | quadratilaterafingula, uel hoc folum,cui interio
‘ res du@e infiftdr,omnes funtlinez inter fe equa-
fes, zquali fubinde pro zqualilinea fumpta: hec ut pracedens tandem manifefta
erit. Siretaigitur lineafecetur utcunep: qua fub tota & unogs,uel quolibet feg-
mentorum reciangula comprehenduntur, xqualiafunt ei quod d tota fit quadras
. to.quod demontftrarf oportuit. ’

POTEST FIGVRA ETIAM SIC INSTITV)

1 BY 121 ' ’ .
. 1z} T

(1

3| 3%

1 ) n
" Tota n
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Edp eleit ppecse i T b, e iru s’ i 1 iAns wod wde 7 7 punpead.

Twp weasXiplvop defoyinop, icop 851 7 Te b PV Tuspdrp mesxo-

i deboyuvico, wei bd &ewd 10 oeiphps Ty aT®” ﬂfayaww.
PROPOSITIO "L '

Eireta lineafecetur utcung:re®angulum fub tota 8¢ uno fegmentos

rum comprehenfum,¢quale eft ei quod (ub fegmentis comprehenditur
rectangulo,atgeiquod a praedicto fegmento defcribitur quadrato.

Sitrectalinea fetautcungy:dico, reGtangulum quod fub tota & uno ciasfeg.
mentorum cOprehenditur,id gquale efferectangulo fub fegmentis comprebenfo,

datz ad rectos infiftunt,laterum parallelz,uftue ‘
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um quadrato prediQi fe’g:?‘enti. Defcri}}ga~ figurautréquiritur, demonfiratio 3
: ——— propolitioné printafumi poterit, fegmento illoin quod
diuifa duta eft, proaltera lineafumgf:?o. Erune e’n?cnln foic ctl?:ta:a :
re&;r,u.na'dnuiﬁ, ipfafcilicet expofita , & altera indiuifa Jdi-
Cum nimirum fegmentum , de quo unumquemq admoni.

_ tum effe yolui,
Alia difpofitio, Suntfn’c comgendio quodam,duc
"3 8 exempla fimuliuncta,
T4 40 2 iy
.3 ‘,'f' ‘ g_‘ 'f -Z;' » L |; zr
|

ALIA HVIVS REI DEMONSTRATIO.

. Deferibatur abuno fegmentorum,utrum hoc fuerit, quadratum: latete deinde
quadrad eo, quod diuilzz rect¢ opponitur,ad quantitatem fegmentialterius fecun
dum continuationem in reGum eiecto,d termino illo,tanquam 4 punéto dato,re..
liquis duobus quadrati lateribus, per propofitionem 31, primi, parallela duca.
tur. Et quoniam, quod fic defcriptum eft totum, duobus, quadrato fcilicer deferie
pto,X rectangulo cuidam, equale eft, totum aut€ com fub totarecta & linea qua.
dam unifegmentorum aquali comprehendatur,alia uer6 duo, unum quidem fub
fegmentis giu(fg comprehenfum,alterum uerd ex priori fegmento quadracum de-
{cripeii effe appareat,id quod uolebat propofitio,fam fic fe habere manifefté patet.
Sirectaigiturlineafecetur utcungyireangulii fub tora & uno fegmentorum com
prehenfum, equale eft i, quod fub fegmentis comprehenditurreGtangulo, atg ef,
quod d pradicto fegmento defcribitur quadrato.quod demonftrafle oportuit,

Eft autem huius textus figura geometrica ea,qua ex
fuperioribus eft inordine prima. '

HAEC PROPOSITIO IN NVMERIS SIC SE HABET,

partes partes
Totus rs ' . Totus 12

’ ] ] 29{ 17 7

lﬁ‘ 'y $ ‘29| 17 12 12

3 - 48 64 1n y 204 144

nz zquales 2 348 aquales 343
_ - MPOTAZIE A,

By t0heue ypoppufi T nbhs be rvys:  awd Pl shne Tepywvoploop isea

vigTe kwh a‘;«fTMquwp TePaylvos, @ b dis wd 7F TempdTepwias
Xouso bploywvin, ’

"PROPOSITIO 111
- SireQtalineafecetur utcungp:quadrarit quod  totadeferibitur, gqua-

le eft quadratis, qua funt 4 fegmentis, & ei quod bis fub fegmentis com-
prehenditur retangulo. ' )

SitreGa quazdamlinea data,in duo etiam fegmenta utcunqy divifa: dico,quéd
' S 3 . quadratum
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uadratum 3 tota deferips,zequale fic quradratis quae d fegmentis fipnt, & ef quod

b fegmentis com}(:_rehcndfwbis. Eft haec quarta nihilaliud quam tertia propo-
L]

itio repetita bis, id quod cuiliber manifeftabitur , qui quadra.
tum totius(mutato nomine) duo reGangula effe,quz fub tota
& duobus fegmentis comprehenduntur, perceperit. Quare
cum iam tertia demonftrataf{it,hanc quartam demonftrarenon .
erit necefle. Quiauerd non mediocris eft, in Arithmeticis pra.-
! fertim,huius propofitionis ufus, propriam eius demonftratio.
nemadducerelibuitin hunc modum. Defcribatur dreta data
quadratum,ducatur etiam in eo diameter 4 pun@o deinde,uel

3 5
punctis (namut preecedens, ita & hzc de pluribus fegmentis intelligi poteft ) dis.
uifionum fingulis,lineis,que d latere funt,parallel ad oppofitum ufcy latus ducan

tur,ubi tandem hza diametrum fecant, per punctailla, reliquis
lateribus parallelis ducis,figura parata erit:dico ergo ut fupra.
Quantum ad demonftrationem,primo demonftrandii erit,pas
rallelogramma illa, per qua nimirum diamerer tranfit, quadra-
taefle, &hoc quidem talimodo. Ex datareciadefcriptum eft
. quadratum,cuius latera cum, ex definitione, inter fefint zqua.
y:n x lia: qui in utrag parte ad diametrum ponuntur angulipartia-,
les,ex priore parte propofitionis 5. primi,inter fe gquales erune,
Et quia cuilibet partiali, ut interno eft 2qualis, , ex fecunda parte Fropeﬁ'tionis,
29.primi alius exteynus, xqualibus pro 2qualibus angulis fumptis, {inguli duoin
quolibet per quod diameter tranfit parallelograimo,anguli inter fe xquales erunt:
uare & latera cuiufcp trianguli,qua illos zquales angulos fubtendunt,ex propo-
itione 6.primi zqualia:atq tandem 2qualium laterum,ex 34.& communiillano.
ticia, Quz eidem funt 2qualia, & inter fe funt 2qualia, hac ipfa parallelogramma,
quod eft notandum. Ad hzc,quia etiam ex parte tertia propofitionis : 5 primi,at
ipfa 34 ciufdem, facilerectangula efle oftenduntur , cum perillam quidem, anguli
, horum parallelogrammoriiinteriotes, ex eadem parte fum.
\ ti,duobus rectis gqualesfint, per hancuerd,angulos oppe
. itos gquales inter {e habeant:quadrata igitur ex definitione
reGtangulailla, atgp fegmentorum etiam, reciz divifz qua.
drarta erunt,quod primo demonftrandum erat. Nunc vero,
quoniam horum quadratorum , hoc eft parallelogrammo.
rum fupplementa,ex propofitione 43.primi, ititer fe ¢qualia
funt,atq unum quidem eorum, propter linearum xqualita.
z 5 tem,id quod fub fegmentis diuifee comprehenditur: & alte-
rum quoq {imilifemiodo habebit. Ambo igitur fimul i, quod fub fegmentis com
prehenditur bis,2qualia erunt. Hinc quatuor illa, duo nimirum quadrata, & duo
fupplementa, duoruim fegmentorum quadratis, atcg ei quod fubfegmentis com.
prehenditur bis,qualia erunt. Sed quia quatuor priora, totius rediz divifzx qua.
drato,ut apparet,arqp etiam ex tertia prcedenti ufurpata bis,manifeflum eft ;equa
lia funt: & pofteriora tandem,ex communi quadanoticia, eidem quadrato aqua.
Hfa erunt.Si reCtaigitur lineafecetur utcungs : quadratum quoddrota defanbitur,
xq uale cft quadratis qua fiunt 4 fegmentis, & ei quod bis fubfegmentis compreé
henditurrectangulo.quod demonttrafle opottuit. ~ . ‘

Eripa défic. Aliteridesn oftendere. .

" Maneat prior difpofitio. Et quoniam quadratorfilatera,, ex definitione, inter fe
equaliafunt:anguliad diametrum partiales,ex utragp parte, per priorem part€ pro
politionis quintz primi , intex fe gquales erunt, Et rurfus quoniai quadratojum
. : anguli
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angulifuntredt, 8 id ex definitione: uterqp eequalium angulorum inutroq triant
gulo,ex corollario pidpofitionis 32.primi medietasre@i erit. Hinc {icut partialium
Wfiingulorum unumquodgp;ex fecunda parte propofitionis zo.primi,angulumre

' Gum habet, ita etiam uniu{cuiu(cs tertium angulum medieta-
tem recti efle,manifeft erit. Singulaigitur triangula,ex propo
- fitione 6. primi, Ifofcelia, Quadrilaterainfirper, ex propofitio.
Y ' ne ;4.& illa communinoticia,Quz eidem zqualia, & ¢z quila-
tera eriit. Et qiiaunumquodqp etiam rectum angulum ununi,
cum totius rectz diuifee quadrato communé habet,unum dein
de exfecundaparte ,‘ptopoﬁtiom'sz 9 primi: & reliqui,illis fcili.
cetre@is oppofiti, {ingulireCtierunt: quadrata igitur funtea,
Per quze diameter tranfit, quadrilatera: atdp illis etiam ,quae 4 fegmentis diuifze

fiunt, zqualia, Reliqua nunc,ut in priori,demontirantur,
_. FOPIZMA, .. .
 Endvirsrop pouspipisp, Ongupis Tergayanos Xweios, T wil Tl
Puckpes Pop ﬁxmé”xyya;nfa’c‘ywm W, - .
' . COROLLARIVH, '

Ex hocfané manifeftumeft; Quodin quadratis fpacijs circa diame-

trum parallelogramma,quadrata fint, .
APPENDIX.

. Hacpropolfitione nonraro utuntur Logiftici inregulis Algebrz. per eas enim
pumerorum irrationalium additionem, A equationem deinde,in qua, tribus quan
titatibus , naturalis ordinis uel 22qualibus medijs , propofitis , duz maiorisappel.
lationis,, tertiz , cui minor eft appellatio , adequantur, & alia quedam demon;
firare folent. ,
4 PRIMO QVANTVM AD ADDITIONEM,
Addituri J 15 ad '/ 32 uelid genus, irrationalium numerorum , addunt prim$
illorum irrationalium quadratos, uno deinde cum irrationalialtero multiplicato,
numerum qui producitur,propter duo fupplementa,bis fumunt. Poftremd huius
quarte propofitionis memores,qua dicit,Quadratum linez, uel numeri, és iTvy s
diuifi,tantum effe, quantum ex quadratis partium illius , cum eo quod ex una par.
te cum alteramultiplicata bis fumpto, efficitat:omnia haec, tam quadrata partium,
qudm ¢tiam duo fupplementa,que nimirum ex multiplicatione unius partis diuifi
stumeri cum altera,bis repetita nafcuntur, fimul iungunt, idg propterea quidé, ut
totius compofiti feuin partes diuifi numeri qifadratuitihabeat, per huius tandeim
quadrati radicem,quantum fit ipfum latus uel totus nimerus,enuncient,

I

g : SEQVITVR CALCVLYVS.
: 50 Addantur nunc ‘5o, partiumquadratis -
J s ad Js: . 48, duofupplementa
J 576,bis uéniunt g8, quadratumtotiys
Ji04 ' quaré J s  ipfumlatus,
hoceft-4s. duo : hoc eft partitsi feu furdorum
* ‘fupplémenta propofitorum fumma,
o ] ALIVD EXEMPLVM,
fre Addantur J 53 ad J 23
o cJzy3bis ,

J 1092, duofupplementa

o e 34, quadratapartium, .. .
G, quare 3¢ -+ A 1052, quadratum totiyscompofitz linezuel
: numetd,
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numeri. Huius igitur radi% quadrata, que eft '
Radixcolle%h" 34 +J 109z, uel Jar + J i, numerusipfe.
Quomodoautem ueraradix pofita,utpote J 21 + J 13, exhoccolleé’co,:};!oﬂ
Ex binis nominibus prima dicitur, inueniri debeat,id iamdudum traditum eft.

SEQVITVR QVAESTIO,

Eft numerus quidam diuifusin duas partes, partesautem cumfint
13 & 21,quantusipfe totus numerus fit,queeritur., Facit 34.
Id quod peradditionem partium ad fe,facile deprehendicur.

Qudd fi quis exercendi ingenij gratiaaltius hoc quarereuelit,ad quarti hufus
fecundilibri propofitionem confugiat necefle eft,atqp fic operetur.

Partes propofita funt 13 & a1, Partium quadrata 169 & 441, Quod fit, unapar
tecum altera multiplicara, 273

. bis

duoiupplementa 46

artium quadrata 610

“quadratum igitur totius usé, atgtandem
ipfetotusnumerus, 34, qui quarebatur.
ALIA QVAESTIO. :
Partesalicuius numerifunt 40 & 36,quantus eft ipfe totus,
o Facit  ss.

Nam quadrata partium funt 2401, & 1208. multiplicatio verd unius partis cum
alréra bis, producit 3528. Omnia haecfimul ijuncta,ueniunt 225, quare huius radix
quadrata ss.ipfe totus numerus,qui ex additione datorum conftituitur. Argphaxe
deadditione diGa fufficiant. Sequitur

- AEQVATIO,

Tradidimus in regularum Algebrzz defcriptione frés zquationes, tanquam po
tiores,quibus fubinde, perhas regulas znigmata foluere cupientes opus haben,
Quoniaih uero fecundam zquationem per tres canones delcripfimus,primusau-
tem eorum ex hac quarta propofitione eft defumptus, atcg nihil aliud fere effe uide
tur, cum idipfum fic fefe habere manifeftauerimus,, propofitio etii paulo antede
monftrata fit. & hunc canon@ tandé demonftrarii & fundatum effe,nemo dubitet.

Porrd canonis huius tractatio, eft detribus naturalis ordinis quantitatibus,
quando uidelicetmaiores dug, id eftharum numeri, minimz quantitatis feucha. -
fadterisnumeroequantur,  uteft '

Prima -+ radix Numero.

T'um ad quadratum (ut paucis repetantur priora ) dimidij numeri charaQeris
medij, numerus characteris minimi addi, a radice deinde huius colle®i quadra-
ta,dimidium charateris medij fubtrahi debet: quo fadto, quefiti numeri compos
aliquis erit, c{i uidelicer perid quod relinquitur, radicis ualoPexprimatur. ut lgﬁo
quod per alicuius exempli operqtipngm €0 peruentum fit, ut s prima -+ 4 radix
zquales {int 45 N.huius geometrica folutio uel demonftratio talis erit.

Quoniam enim,ut canon habet,ad quadratum dimidij numeri chara@terisme
d#f,numerus chara@teris minimi addi,d radice deinde huius collec¥i quadrata dimd
dium numeri characteris medij fubtrahi debet, hoc certefi quis propofitionem
hanc quartam,ac canonem etiam altius perpenderit,unam rem efle,alijs tamen at-
quealfis expreflam uerbis , afferet. Nam ultimum quadratum, pro quadrato alis
cuius totius,puta numeri in partes diuifi habebit: dimidium uerd radicis chara@e.
vis medij,alteram huius diuifi partemiiumeros deinde additos, cumipforum ad-
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ditio quadetem efficiat, Gnomonem, ut quem, ex definitione, utrung circa dia-
metrum pagallelogrammum, & duo fupplementa cSftituunt,exponet. Hac expo
fitione tandem, huius quartz propofitionis memor, ex toto quadrato radicem eli-
ciet. Etquia hzc expartialium quadratorum radicibus compolitaeft, cumunius
partialis quadratiradix,dimidium feilicet numericharateris medij,notafit: &al.
teratandem radix nimirum propofiti in exemplo quadrati,fubtractione nota erity
id quod pro dedaratiohe huius canonis dicendum erat. '

SEQVITVR NVIVS RE{ FIGVRA GEOMETRICA

Ry T4
G | quadramm ulimum &
YL " totus diyifi,
| | Jr % ‘
Ouadratum medies | 47 !
tatis medij. = <

_ Eftdemonftratio uél expoficio geometrica, puerilis quidem la, fed que rem -
fideliflime expligat, . ‘ .'
SEQVITVR QUVAESTIO CVM CANONI, TVam
S etiafn propefitioni accommoda. e

- Diuidatur numerusin partes duas,quarum quadrata fimul, und cum
fumero, quem producunt partes inter fe multiplicatz bis 1764 con’
ftituant. Vna autem pars cum fit 13(atqp tantam effe medietatem quanti-
tacis medie intelligendum eft)quanta fueritaltera quaritur,

: Bacit  29.

ACCEDIT ET TERTIVS HVIVS QVARTAE PRO-
« pofitionis,quem habetin Numeris, ufus.

Inradicibus eliciendis cum {femper inuenti numeri quadratum inueftigandum
fit,ille uerd numerusfubinde, quam diufane dutat huiufinedi operatio , unafigu.
racref¢at, n¢ totus inuentus femper in fe multiplicandus fit, ubi propofitionem
han¢ quartam intellexerint Arithmetici,compendiofius inuentoruth quadrata 2f-
fequentur,per hungmodum.Habito de numero iam inuento,tanquamde una par
tetotius ,'quadrato, recipiatur etiam quadratum denumero uel partealtera: una
deinde parte cialteramnltiplicata,is qui producitur mumerus bis fumatur. Quod
fi tandem hoc duplum prioribus duobus partium quadratis cGiungetur,per id col
le&tum tandem commode, fuxtahanc quartam propofitionem,quadratum totius
tnuenti numeri exprimi poterit, c '

‘ Huiusrei tale fumatut exempluny. o

Inuenta et radix exaliquo numero 6. cuius quadratum quidé 36, acceditau.
tem huicradici fey inuento numero , cuin nondum adfinemhzec radicis extraio
perductafitfigura alia, nimirum 4,atq ficaucta eft priorinuéta radix: creuitenim
a 6 in 64, atc huius totius iam defideratur quadratii,uel quadratus numerus. Pric
ris igitur figura uel inuenti numeri,tanquam unius partis radicis diuifee, quadrato
habito,accipiatur 8 quadratum alterius,fecundd feilicet inuenti numeri, 4, quod
erit16, Et quianumerus primo inuentus, 6. fecundum iam locum occupat , unde
sationelocific,non fexamplius,fed fexaginta fignificat, ipﬁu’;‘ igitur quad}ac:gﬁ 536

. cet,
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fclicetduz figure nihili proponendz funt, Pofireméuna cntvalcera parte multi.
plicata bis, producuntur 4¢0. Hzxcomniafiin unam fuinmam colligantur , quac-
wmf{itquadratum de 64, apparebit. , -
" SEQVITVR PRAXIS,

Pattes partium quadra, L
Totaradix 6o ' 3600 Alidsmultiplica.
uelnumeras } tionefic
~ 64 4 16 - 64
. Quodproducitur,una cum 64
parte cum ajteramul- 4% . ' 256
__tiplicatabis . 354
Summaprodudorum 4096 4096
Quodfiuerd adhucuna figura acceflerit, s fcilicet, operatio fic inftituatur.
Partes .  partiumquadrata Muldiplicatios
é40 409600 nelic
Totusnumerus 648 643
il 8 64 cum 648
Ex partium multiplicatione repetitumbis 10240 X

Summa omnium,&X quadratom totius 419904
At ha&enus de propofitione quarta. fequitur
"RPOTAZIX E.
EapeitiegpappunTmibids 1 ngd oG p "B P il op ) SAne Tk
piTep weasxOplvop dployiviop T 1O o @ weTefV T puip TeRgRys
vjirop BE1 78 dob Pl hpudiaaes Tesgayva.
PROPOSITIO v.

Sire&alinea fecetur in equalia & non 2qualia : reGtangulum,quod
fubinzqualibus fegmentis totius comprehenditur,una cum quadrato
<o quod  medio fectionit fit, quale eft ei quod & dimidio fit quadraro.

 Sitrecta quadamlinea propofita,atq hxc primitin dup zqualia,deinde etiam

in duo inzequalia dividatur: dico, rectangulum fub portionibus inaequalis diuifio-

nis comprehenfum , und cum quadrato exceflus longioris portionis inzqualium
. Tota Torta

ﬁ'\ | )

R I.ong;. 9
N - . f -
\/ breuiorinzﬁuah’ _ N~

7 fectionis portio.

N medietas, , port _ medietas.

fuper medietatem linex;qualia effe quadrato medietatis. Deferibatur 4 dimidia
illa,in qua eft punGum inzqualis diuifionis,quadratum, cuius diameter cumuna’
datx extremitate copuletur, atq ab inzqualis diuifionis puncio, per diametrum
ad latus ufy oppofitum, reliquis duobus-quadrati lateribus parallela ducatur. Et
quia ha¢ diametrumfecat; ubi éx puncio interfeGionis , utrifeg, hoc eft, & redtae
datg, & lateri ei oppofito, altera parallela, datzxqualis , du®a, ea deinde perters
tiam parallelam,cum extremitate datz, que adhuclibeta eft,copulata fuerit figurs

. ) ) ~ parats
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arata exit, Dico ezgo nunc,ut fuprd. Quoniam enim fupplementa omnisparalle,
ogrammiinter {e xqualia funt, his nunc aqualibus quadrato breisioris portions,
tanquam communi addito:& quz colliguntur,ex cdomuni quadam noticia,zqua-

|

Z i . 4

liaerunt.Sed quia unum ex his alfj cuidam,cum quo nimirum zqualem bafim hd.
bet,atggin eifdem eft parallelis,ex propofitione ;6. primi,eft zquale:&¢ alterum,ex
communi quadam noticia, eidem a2quale erit. His igitur 2qualitbus nunc, uttan.
dem coticludatur,{i utrigeid quod alterum gquale ad complendum medietatis qua
.dratum requirit, addatur: & producta, hoceft retangulum fub portionibus inz.
qualibus comprehenfum, cum quadrato quod ab intermedia portione defcribi.
¢ut, & quadratum medietatis, inter fe 2qualia erunt, Siigiturrectalinea fecetur in
zqualia, & nonzqualia: rectangulit quod fub inaxqualibus fegmentis totius com.
prehenditur,und cum quadrato eo quod d medio feQionum fit,equale eft e quod
adimidio fit quadrato.quod demonfirafle oportuit;

‘ APPENDIX,

Habet & hzc propofitio fiumin Numeris locum,curn’per eam tertius fecun.
d= xquationis canon,(quonimirum maximi & minimi characterum numeri,me-
dij characteris numero gquales efle proferGitur )demonftrari foleatinbhunc modd;

' Efto exempli gratia,qitod
. 1 prima + 32 N xqualesfint 42 fad,

Deferibatur igitur primé quadratum , propofitz zquationis utain primam re-
prafentans. huic deinde quadrato,ex tina eius parte, eiufdemaltitudinisretangu
lum,numeros in quatione uni prim¢
; 1 Pri | - 3z N : *adhaerentesfignificans applicetur, Et
. ? ' vid | 1z” Ra quoniam hoctotum reCtangulum, ex

- ‘ hypothefi,i2 radi¢ibus gquale eft, cum

: breuius efus larys ratione quadrati, fit

z N © uhatadix: eius ftus longius, 12 unitas
: . teserunt. Eoigiturlongiori latere, ut
canon praecipit,bifariam diuifo, erit hocidemlongius latus, linea, qualem propos
fitio haee quinta requirit , de I filicet xod aiiiow diuifa , quod eft notandum.
Pefcribatur nuncab una medietate divife qyadratum, compleaturdy figura, Et
quoniam medietatis quadrato, reCtangulum numerorum cum quadrato finex;
' ‘ qua reGanguli longius latus medieta.
tem diuifee excedit , ex hac quinta; 26,
uale eft, ubi lorum equalium uni re;

i lum‘nunlleromm: alterf uerdid,
uod retangulo numerorum; ex pro.
go,ﬁtiombus quadragefima tertia & tiis

i ‘ tefima fexta prifni;ac communiilla not
. , portio - " tla,Sigqualibus equalia adijcidnitur, etc
. quad dimidio chara@eris medij aequale eft, ablatum fuerit: & quarelin.
T fibwabideben . gquunturtandem, ex communiquidam

T a noticia;
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noticia,interfe 2qualia erunt. Quia autem ex utrags parte unain &idem parailelo

grammum, quadratum fcilicet circa diametrum alterum , relitiquitur, quadratem
uero fllud notum eft, cum uidelicet totuin,hoceft quadratum medijetatis, & fiibtra
¢tum deinde,hoc eft, parallelogrammum uel reGangulum numerorum,nota fint:

& eiusradix nota erit. Ea igitur(ut quidem habet defcriptio figurarum prima)ara
dicetotius quadrati, quod uidelicetd medietate numeri characteris medij defcris

ptum eft,fubtracta: Veel ea,(ut habet deferiptio figurarum fecunda)radici eiufdem

o (Prie 4 |5z N )
? vd 12 Ra
. Portio a dx)
; i additasalteri ux dimidio characterismediy
totius quadrati,addita:alterius quadrati, q addideber

quodinzquatione propofitum eft, radi.
cem notam relinqui necefle erit: id quod prohuius canonis demontfiratione,, uel
pro eius ad-hanc propolitionem applicatione,dicendum erat. ‘

, NPOTAZIE s, , R .

Bopbéia yprppn 7 unbi J\ixa,'ngoseﬂﬁ d'ine adimii sobeion i’ et}ﬂehxs‘:r
) 'é?\ng(gg i 7ooneluin wed ) iooruduging wéproduop spfoyas
viop, et 76 6ep 1 puioues TPy loop 851 b dwo T ovyneigin KT
o § ks vl 'neoo-uémﬁns,és owd m&g,w’mxa ggrn T faywra.

PROPOSITIO VL
Si realineabifariam fecetur.adfjciaturépaliqua eiin rectirrectalinea
re@angulum comprelienfum fubtota cii appofita & appofita, una cum
quadrato dimidiz linex,zquale eft ei quod a coniuncta ex dimidia& ap-
pofita,tanquam ab¥ina, defcribitur quadrato,

Sitretalinea propofita,quabifariam diuifa, alia eiin re@um lineaiungatur.re
Gtangulo deinde & quadratis fecundum fraslineas deferiptis:dico, rectangulum.
fub rota,ex recta datafcilicet & adiectd cdmdpoﬁta;& adie@a comprehenfum,una’
cum quadrato quod-d medietate ditiifae délcribitur,, quadrato d medietate diuifac’

. bifariamdivifa . . ' o

2 ad
BIPY

& ﬁd{e&.éf; tanquam ab uhalinea, d%pto zqualeefle. Ducaturin quadratoeo, -
quodimedietate dinifee cum adiecta deferiped eft,diamerer, fic ugpe(rlquadraﬁm;
% delcriptumytanquam diameter pranfeat, deinde Ix;g; 2

etlam, amiediecate diifz defcriprun
dratfejus, quiod d medietae defcripgum it alteriiim,ufd3d oppofirum’ie

latus pggunueun.”Eg qioniam fuper axqualibus bafibus, 4t&p in eifdern parallelis
PO T 2 ‘ - . conﬁl’tuta
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conflitita parallelogramma, ex propofitione 36. primiinter fezequalia fint, Es
furfirs, quoniam etiamparalielogrammorum fupplementa omnis parallelogrimi
fpacij,ex propofitione 43 eiufdem primi,2qualia, cum duo unizqualiaefleappa
reant, illa deindeinter fe,ex comuni quada noticia gqualia fint, horuln aqualium
utrigg,parallelogrammo eo quod ad retam, ex dimidia & appofita cGpofitam,po
nitur addito: & qug fiunt rectangulifilicet fub tota & adiecta comprehenfum,&

| N N

Gnomon,qui quadrato medietatis circumfcribitur, inter fe zqualia erunt. Ipfum
igjtur medietatis quadratum,ubi his zqualibus adieCtum fuerit,fuxta propolito.
nis tandem conclufionem, id quod fub tota, ex data feilicet & adiecta compofita,

- & adieGa comprebenditur rectangulum , und cum quadrato medietatis divifze, ei
quod dlineaex medietate & adiecta, confituta deferiptum eft,quadrato , 2quale
erit. Sirecta igitur linea bifarii fecetur, adijciatur @ aliqua ei in rectum reGtalinea:
reGangulum compreheénfium {ub tota cum appofica & appofita,und cum quadra.
to dimidizlinez,zqualeeft ei quod d coniuncia exdimidia & appofita,tanquam
ab.una defcribjtur quadrato.quod demontirafle oportuit.

)  APPENDIX. A
Vtuntur hac propofitioné Logiftici inregulis Algebrz,pro demonfira,
tione canonis {ecundiin zquationefecunda.
" Conferuntur inhoc canone duo minorum charadterum numeri, cum numerd

chara®eris maximi, dicendo, ¢ radices -+~ 16 numeris,{unt xquales uni primz,
ubi tum geometrice ficagendum exit. :

. Defcribatur primd quadratum, quod propofit equationis primamreprefen.
tet, Et quoniamid ex hypothefi, 6 radicibus & s N. zqualeeft, prorectangulo
numerorum parte aliqua ab eodérefeta,quod relinquitur tandem re@angulum,
radicibus folum zquale erit. Defcribantur nunc duo quadrata, quorum quidem

i L s - uniuslatus fit propo-
. F o 1 fitarum radicum mies
SRR - || dietas,alterius uero,
¥ Pfima | RS I+ | hzceadem radicum

R e €N : | ‘medietas , una cum
- vel SRa+ S / N rre&anggl’i numero -
o S N | o 1 || rumlateréeiin re@i
_— ot i - - J'} fun@d. Er quoniam

o R z | 3 reGangulum nume.
e ~— . torf, tanquid quodt
. : : . ‘ - fub tota compofica et
adie®aTeu appofita comprehienditur, una cum quadrato dimidixlinezx, perhanc

1 ¥

fextam propofitionem, &i quod 4 recta ex dimidia 8 adiecta compofita,tanquam

abunalinea defcribitur, quadrato 2qualé eft, unum autem horum, rectangulum
fdlicetnumerorum cum quadrata dimidig,notum cum fit: '18‘6 alterum, quadrrcahtum
: - 3 icet

2
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fcilicetlinez, d dimidia 8¢-adiecta compofitz, iam notum erit: quare & ipfivs la.
tus notum.Id autem cum a latere quadrati prim¢ defcripti,in dimidia divifz linea
alrera deficiat,per additionem igitur hujus adlatus notum: & ipfius tandem primo,
d oferipti quadrati latus, hoc eft radicis ualor notus erit:id quod paucis; quomodo
ex hac propofitione geometri¢é is canon declarari acretineri poflit, indicare uolud
mus: At hzc quidem,pro demonftratione canoni fecundz =quationis ih regu.
lis Algebra dicta, fufficiant. Quasuero fubtilioresilli demonfiraticnes habent,
eas fuo tempore peculiari quodam libello Letori communicabimus.
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' PROPOSITIO vIt,

Siredta lineafecetur utcuncg : quod 2 tota,quodgab uno feomento.
rum , utrag fimul quadrata, equalia funt ¢i,quod bis fub tota %'(ndi&o '
fegmento comprehenditur retangulo, & ¢i quoda reliquo fegmento
fir quddrato, '

Sitretalineafe@a utcungg, hoc eft,in gqualia vel non 2qualia:dico,quod qua-=:
dratum totius & quadratum alterutrius fegmenti xqualia fint rectangulo fub toca -
- & fumpto fegmento comprehenfo:
bis,cum alterius fegmenti quadrats, -
Formetur ex recta data figura,prout
ipfa propofitio exigit, & prout ha.
bet propofitio huius quarra: & duca
: tur diameter. per {ingula quadrata
4 | 4 3 5 tranfiens. Et quoniam ex propofi.
8 : tione quarta huius, quadratii totius”
quadratis partium, & ei quod cSprehenditur fub partibus bis, xquale eft, zquali.-
bus nunc 2quali,quadrato fcilicet unius fegmenti,ex xquo addito : mutatis dein.
deappellationibus,propofitioni fatisfaGtum erit.

ALIAHVIVS, ET CLARIOR DEMONSTRATIO. .

Ex linea, ut quidem propofitio requirit, figura formata,cum Ramhsduam om-
nis parallelogrammi fpacij inter fe {int 2qualia,cum{ etiam zqualia,uel aliquod
commume,uthocloco eft dicki fegmenti quadratum,zqualibus additum, qua in.
de colliguntur xqualia fint: hac duo qualia fimul fumpta, ad urung 2qualium
dupla erunt. Sed quia ad utruncp eor duplum etid eft, quod fub tota & dicto feg.
mento comprehenditur bis,cum ex communi quadamnoticia, Eiufdem duplicia,
inter fe zqualia fint: & hac duo, hoc eft, Gnomen cum quadrato dictifegmentiy
& quod fub totaac dicto fegmento comprehenditur bis,inter fe xqualia erunt.at.
quehzc tandem,{i alterius fegmenti quadratum ex2quo acceperint: cum fic &
collecta zqualiafint, conftat tandem propoficum. Sireéta linea igitur fecervr
utcunque ,quod 4 tota,quod'que abuno fegmentorum , utragg {imul quadrara,
aqualia funt ef,quod bis fub rora & dictofegmento comprehenditur.rectangulo, .
& eiquod dreliquo fegmento fit quadrato,quod demonfirarioportuit, .~ .-
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R APPENDIX, . , »
Habet & haec propofitic fivm in Arithmeticis ufum, cumh per éam modijs fisb.
* rahendiradices quadratorum irrationales retineatur,
- ‘Quoingenio Arithmeticiradices quadratorumirrationales,unamab alterafo
.- lentfubtrahere;, ex hacpropofitione didicerunt. Poftquam enimper eam quadra-
tumalicuiusre@z diuife,cum quadrato alterutrius fegmenti, ei quod fub tota &
dictofegmento continetur bis, cum eo quod d reliquo fegmento defaribitur qua.
drato,2quale efle cognouerunt,facilis illis fuit omnis fubtractio. Nam mutatis nu
merorumappellationibus, numerum fcilicet 4 quo fubtrahitur,totum: fubtrahen.-
dum deinde,unum fegmentum:refiduum porro,alterum diuifg rectz fegmentum
effe confiderantes, ftatim hacpropofitione freti,quadratanumerorum, eius fcilicet
& quo fubtrahitur, atq etiam fubtrahend,in unum colligunt.Et quia collectum id
ex hacpropofitione,tanto maius eft quadrato refidui,quantum fub his duobus nu
meris,toto fcilicet & uno fegmento,cGtinetur bis,ut de quadrato refidui,de& ipfo
refliduoillis conftaret, tioxillud comprehenfumbis de quadratorii colleto fub.
trahunt.quod quidem obiter circa hanc propofitionem indicandum erat, -
SEQVITVR HVIVS REI EXEMPLVHM,
‘A d 75 debetfubtrahi J.27, inflituiturergo operatiofic,

. > Numerusfubtrahendus,hoc " numero d quo fubtrahitar,
eft,unum fegmentum, hocett, d toto,
Jay a d7s

102 Totius & fubtrahendi quadratum

9o Quodfubtoto & fubtrahendobis

12 Quadratum refidui numeri
Quare J 2, iplereliduusnumerus.

SEQVITVR QVAESTIO.
Denumero 34 fubtra&a funt13,queritur derefiduo, * Facit 21,
Id quod per fubtra®ionem 13 4 toto numero,
- facile deprehenditur. _
Quod fi quis, exercendiingeni] gratia, hoc altius quzrereuelit, ad feptimam
huius fecundi libri propofitionem confugiat necefle eft, atquefic operationem
fuam inftituac,

"Vnum fegmentum, toto

~ Subtrahantur 313 3@ . numeto 34

T quadrata 169 156
Quadtatorum fumma - 1325 -
minus 834, hoceft,eo quod fub toto,&X dicto fegmen.
manent 441, quadratumrefidui  (to contineturbis,

are 21, numerusrefiduus.

S ALIA QVAESTIO.

Sunt duo numeri, Quoniam autem unius numeri quadrato 4. con-
tinentur,compofitus uerd exillis cum quadratum habeat 121, quantus fit
numerus alter, quaritur. ~ Facit 4. :

123 49
“170
. minus 154
manent - 15 :
Qure 4 &
FPOTASIS
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PROPOSITIO VIIL. o
Sire&alinea fecetur utcung: retangulum quod fub tota& una fegs
mentorum comprehenditur quater, cum ¢o quadrato quod a reliquo-
fegmento defctibitur, gquale eft ei quoda tota & dicto fegmento, tan-
quamab una linea defcribiturquadrato. ‘
Sitre@alineafecta: utcungg dico,quod reGtangulum,fub tota & uno fegmens
torum comprehenfum,quater,una cum quadtato alterius fegmenti,equalefit qua
drato,quod 4 tota & dicto priorifegmento,tanquamab unarecta,defcribitur.De-
fcribatur primo quadratum , cuius latus fit ipfa recta data,cum alterutra eius por-
tione fibiadamutlim iun@a: 4 pun&is deinde, coniundiionis fcilicet uno, & diui-
fionis altero, duz per quadratum hoc tendentes ad augulosrectosline excitens
tur, quadrati tandem diametro ducla,ubihzcduasadrectos ductaslineasfecue.

Diuifa Vnum feg-
: 1 mentorum.,
T .9 3 3 R
12 . 1z
\ 3 & 3
[ 36 o5
v . ] quater cum a5
‘\ ‘ - 144 75
X . LA 15
g —51 3 2z : 21§

tit,per eapundia,tanqud A piictis datis.reliquis duobus quadratilateribus,per pré
politionem s primi,parallelz ducantur,& erithuius propofitionis figura paraa.
quam quidem i quis diligenter infpexerit,atqp 2 ke 7 oxdsis, necnon eorum etiam
quainpropofitionibus 36 & 43 primitradita funt,memor fuerit facili operapto.
pofitioni,ex quarta huius, fatisfacere poterit,

~ Diuifa Vnumfeg-
- To mentorumi.
in ; & 3 7
7 & 7
70 7 :
__quater cym xy :
¢ 180 . 19
;s -
a9 T
numeri xquales,
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) LIBER SBCYNDVS, 153
ALIAHVIVS ET CLARIOR DEMONSTRATIO! ‘
itretadata, ea etiam urcunqg diuifa: dico &c. Quoniamre@iin duo diui.
£ eft.fegmento ei quod in collatione cum tota diuifa fumitur, ad partem etiam ub{
Pponitur, zqualis recta alia adamuffim iungatur, quadrato deinde ab hac tota
compofitaper 46 primi defcripto,dupla figura defcribatur. Et quoniam reGtee di.
iz aliaredta,unifegmentorii 2qualis, adamuflim iuncta eft, cym parallelogram.
morurh latera oppofita,ut in prime libro demonftratum eft,inter fe ¢qualia {int: il-
Yz etiam Quashe duze reCtz, hoc et fegmentum id, & recta ei 2qualis, lineas{ibi
¢qualés habent, inter fe quales erunt, fuper ijs deinde parallelogramma pofita,
E‘umh‘gc etiam 2quealra {int, ex propofitione 36 primiinter fezqualia. Sed quo-
niam fupplementa Omnis parallelogrammi, utiam fepe dictum , inter fe #qualia
funt: & haecquanior parallelogflamma,quz fuperillo fegmento & (ua zquali,atg
alijs duabus, his 2qualibus,rectis conftituta funt,ex communi quadam noticia,in-
ter fe gqualia erunt,atep deinde horum quatuoraggregati, adid quod fuperidem
fegmeéntum eft pofitum parallelogrammum,quadruplum, Patiratione & reliqua
guatuor,circauel extra diametrum pofita parallelogramma, inter fe zqualia,ac to-
tum deindead id quod {upraalterum diuife fegmentum eft pofitum , quadruplis.
HMud igitur prius cum hocaggregato, qux ambo {fimul Gnomonis figuramrefe-
runt,adrectangulum fub tota & uno fegmentorum comprehenfirm,quadruplum
erit. Quare alterius fegmenti quadrato ex gquoillis appofito: ghomon cumilloal-
térius fegmenii quadrato,hoceft, totius compofitg,utunius linea, quadratum, ei
quod fub tota & dicto fegmento comprehenditur quater, cum eodem alterius feg
inenti quadrato,equale erit. S re@a igitur linea fecetur utcundgs:retanguld,quod
fub tota & unofegmentorum comprehenditur quater, cum eo quadrato quod a
teliquo fegmento defcribitur,equale eft eiquod a tota & dicto fegméta, tanquam
abunalinea defaribitur quadrato.quod demonftrari oportuit, :
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I _PROPOSITIO ax, -

~ Sire®alineafecetur in 22qualia, 8 non qualia: qui abinzqualibus
fegmentis totius fiunt quadrata, dupla funt ¢ius quod a dimidia, & eius
quod 2 medio fectionum fit quadratorum,

Sitrectalinea,in duo 2qualia,induo etiam inzqualia divifa:dico,quadfatain®
qualium fegmentorum fimul fumpta,dupla effé quadratorfi, quorum uruh qui-
dem d medietatelinez, alterum uerd ab ea quz divifionum punis intetiectaeft
linea,defcribitur, Excitetur ex pun@té e qualisdi-
uifionisin linea, per propofitidnes ir. primi,ad
angulos rectoslinea, eag per3 eiufdem,ad zqua
litatem medietatis diuifze pofita,ab eius altera ex;
tremitate duz ad re@z diuifze extremitates linede
demittatitur, Defcribuntur autem fic duo triahgu
fa, retangula , & Ifofcelia, ut patet ex fiructura,
Excitetur rurfus expuncto inzqualis diuifionis,
aliaad angulos rectoslinea,uel {imauis,priori ad
o re@os ductglinea parallela,eadp ad latus ufg op-
pofitumcontinuata,ab huius & laterisoppofiti contactu, ad prioremiin triangulo
w0 p9es ductam linea diuifg parallela ducatur.Et defcribuntur :}ia’du‘o triangula,

_ qua
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qua & ipfa, utpatebit, reCtangulafunt,& ifofcelia. Quod fi tandem 3 communi
horum duorum triangulorum copula, adllam recix divifze extremitatem, quae
. huic quodammodo ¢ regione pofita eft, linea redta ducatur, buiys propefitionis
figura conftituta erit, cuius quidem explicatio & demonftratio tgh's“. Quoniam
ad punctum zqualis diuifionis conftitutorum triangulorum utrunep ifofceles eft,
exftructura, & orthogonium,cum anguli eorum adbafim, per pricrem partem
propofitionis quintz primi, inter fe xquales fint, uterqginutrop triangulo angu.
Lus, primo, ex coroMlario propofitionis 32 primi,medietas réQizangulus deinde in-
teger,quem recta diuifa fubtenditrectus erit. Adhec,cum linéa ex communi par-
tialium triangulorum copula ueniens,uthabet propofitionis ftructura, divifeere.
&= fitparallela, deinde uerdalia quadam recta, qua uidelicet ex puncto equalis
diuillonisin recta data #®¢ dpJuis excitata eft,in llas parallelas incidat:angulus ex-
ternus;, ex fecunda parte propofitionis 29 prim,
fuointerno & oppofitozqualis eft. Quia uerdre.
Quseftipfeinternus, exfiructura: & externusfic .
re@us erit.retanguliigitur eftillud partiale trian
gulum, at deinde per corollarium propofitionis
32 primi, & fextam propofitionem eiufdem, idem
= > > etiam ifofceles.Inhuncmodum; & alterum partia.
\fﬁca/ letriangulum , utreGtangulum & ifofceles fit, de.
% - montftrabitur. Nuncautem cum trianguli rectan.
. B i li 8¢ ifofcclis, eius quidem, cuius latera funt,fub
tenfaindiuifa , medietas rect indiuifa, & perpendicularis; medietati diuifze gqua
lis, quadrarii lateris reGtum angulum fubtendentis,reliquis duorum laterum,qua-
dratis,per propofitionem 47 primi,zquale{it:erit propter zqualitatem laterum, il
lud ad utrungg eorum duplum. Eft ftagg quadratum hypotenufz huius rectan
li,quadrato medietatis rectz diuife duplir,quod cﬁr}otandum.Pan' ratione etfam
in triangulo rectdgulo & Ifoceli partiali fuperiori,quius niminmmalter® circare
angulitlatus, pars eft perpendiculatis, ex equalis diuifionis pun@o excitatz,qua.
dratum fubtenfz angulo re®o,ad quadratum linez, qua ex communi partialium
triangulorum copula,medietatirecta diuifze eft ad 2zquediftantiz duta, duplum
erit: quare etiam ad quadratum fuz gqualis, linez {cilicet, quse inter diuifionis pun
. @Gaiacet,duplum. Cum afitiam duz linez fint, quarum uwriufcy quadratit,ad alte.
riuslinez quadratum duplum eft, & illarum quadrata fimul fumpta,ad hari fimut
fumpta quadrata dupla erunt, Sed illarum linearum quadrata,qua funtad alia du-,
pla,xqualia funt,quadrato lineg,ex communi partialium triangulorum copulaad
angulum oppofitum ductz, cuius quadrato etiam (cumhaclinea duorum ortho.
goniorum triangulorum reCtos fubtendar)fi gqualis pro aqualilinea fumatur,feg
mentorum inaqualis diuifionis quadrata zqualia fint,per communem tandem il
fam noticiam:Que eidem equalia, & inter fefant @qualia,propofitum inferri pote
xit, nimirum.Siigitur reGtalinea fecetur inequalia & non xqualia:qua ab inzqua
1busfegmentis totius fiunt quadrata,dupla funt eius quod d dimidia, ¥ eius quod
i mediofeionum fit quadratorum.quod demonftraffe oportuit. -
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PROPOSITIO . . X,

Sire@alieafecetur bifariam, adfjciatur&p aliqua ef adamu(fim redta

linea:quod 3 totacum appofica,& quod abappefita,utrag fimul quadra -

ta, dupla funt éfus quod a dimidia, & eius quod ab adiacenteex dimidia
& adiecta,ranquam ab una,defcriptoruni quadratorum.

Sitrectalinea propdfita,eaetiam bifariam diuifa, acqp alia deinde ¢ adanfulim
adie®ta:dico,dwo quadrata,compofite (cilicet linex & adie@z,dupla efle ad qua-
dratalinearum;units quidem,qu= eft medietas re@a darz , alterius verd , quz ex
medietate altera atp ei adieCtaeft compofita, Erigatur ex puncto zqualis diuifio
nisad angulosrectoslinea, ats eaad 2equalitatem medietagis rect diuifee pofita
altera eius extremitas duabus re@is,cum duabus extremitatibus rece diuif Con:
iungantur,rectam illam,quze per coniunctionis punctum tranfierit,ulterius conti
nuando. Fiantautemdu® triangula, rectangulaate Hofeelia,in quorum utroque
itercy angulorumad balim, exftruchya & propofitione g2 primi, medietasrecti
" eft,quod et notandum. Porrd fecundum quangicatém ad Ee«gos duttz, atq eius
qua ex medietaterecte diilg & adiecta compofica eft linez, parallelogrammum
veCtangulum defcribatur, fatus illud eius, quod ad rectos dudz linee oppofitum

ey eft & parallelum,ultraadie@amre-

<tam cOrinvando.Et quiahanccon

tinuatam,cumilla,quze per coniun.

Qionis punctum tranfic, propterea

o] quddineasaliarecta cadens,exilla
10 parte duos angulos duobus rectis
Adieflg 1 minores facit, ex comuni quadam
‘ noticiainlibro primo expolita,con
currere necelle eft,continuentur igi
turambe utcriangulum fiat: & ertit
quz {ic apparécduo triangula, tam
totale quam partiale, ex ftructura
& fecunda parte propofitionis 29

primi,retangula & Ifofcelia,quod & ipfum notandum. Vltimd ducatur &aliare

@, cuius termini fintrelique extremitates date & continuatelinearum , & erit fi-

ura,unde nunc huius propofitionis demonftratio elici poterit,hoc modo parata.

t quoniam quadratum linez ultimo duciz,per propofitionem 47 primi,quadra
tis linearum , compofite nimirum ex data & adiecta, & ipfius adieCtz, equaleeft,
idem etiam quadratum , cum ip{ius latus duorum orthogoniorum triangulorum
rectos fubtendar,equale,per eandem 47, quadracis duaram linéarit. que ab extre.
mitatead rectos du&ealtera, per extremitates reQtx diuifze defcendunt:per hanc

.

communemnoticiam ; Quz eidem 2qualia, 8cz. quadrata priora, compofita

fcilicet & additg linez,defcendentivm linearum quadratis gqualia erune. Sed quia
defcendentium quadrata,ratione fuorum triangulorum, que & rectangula & Ifo.
feelia fiint,ad quadrata,medietatis diuife & compofite deinde ex altera medietate
& adieta, duplafunt: propter gqualitatem quadratorum , defcendentium{cilicee
linearum,compofitz deinde & adiectg;conftabit propofitum. Compofite fcilicee
& adiecte linearum quadrata, dupla efle quradratorum, medietatislineze diuife, 8
eius qua ex medietate & adiectacompofiraeft. Sirectaigiturlinea fecetur bifa-
Yiam,adfjciaturdp aliqua ei adamuffim recta linea:quod 4 tota c appofita, & quod
:abappofita,utrag {imul quadrata,dupla funt eius quod 4 dimidia,& eius quod ab
adidcente ex dimidia & adiecta,tanquam ab una,defcriptori quadratorum, quod
demontirari oportuit, ) L
o ' V a SEQVITVR
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$EQVITVR EXEMPLVM IN NVMERIS,
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PROPOSITIO xi.

Datam reGtam lineam fecare, ut quod b tota & altero fegmento
comprehenditur re@angulum,zquum fit ei, quod fita reliquo fegmen.
to quadrato, :

Sitrectalineadata, atép propofitum eam in duofecare fic, utquod fubtota &
uno fegmento,breuiorifcilicet,comprehenditur reGtangulum,zqualefit el quod
abaltero,hoceft longiorifegmento defcribitur quadrato. Deferibatur dreGadata
quadratum,ficuti docet propofitioin primo 44, illorum deindelaterum, quacre-

-

¥

F4

B
N

S

&z datz infiftunt, altero bifariam diuifo, 2 diuifionis puncto linea quedam redta
uf ad alteram datze extremitatem ducatur, & defcribitur triangulum retangu.
tum. Porrd medietaslateris diuifi , qua 4 puncto diuifionis 8 angulo huius trian.
gulireGointercipitur, eoufp &rolongctur,don.cc Iateri,in triangulo rechum angu
fum fubtendenti,2qualis fiat. & ubi deinde fecundum quantitatem partis prolon.
gatg exterioris, quadratum adipfam defcriptum, latus item huius quadrad, quod
exteriori parti oppofitum eft;per quadratum primo defcriptum continuatum fise-
rit,propofitioni tandem fatisfatum erit.Id quod,cum tam quadratorum,ex defind
tione, quam etiam parallelogrammorum oppofitalatera,expropofitione 3.4 ‘pr'b

" mi, interfe ¢qualiafint,fexta propofitio hufus & penultima primi, ¢qualibus fub.
indeprozqualibusfumptis, ab xqualibus item codem communifubtracio , dlaré
manifeftabune, _

- .4
' SEQVITVR
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.- SBEQVITVR EXAMEN HVIVS DIVISIO-
- - nisinnumeris, . ‘
Totus . Longiusfegmen, " Breuius
iy Ty T o a1
o coml
g , a — o 245 J 245 — 'y
cum’ 14 J 4y — 5
, Producuntyr _ o
294 — J 48020, - 204 — J 48020 '
Idquod contineturfubtoto  Quadratum fegmend 7
& breuiori. longioris,
~ Numeri, uel producta zqualia.
APPENDIX, ~

Hanclinez divifionem requirit propofitio nona libri quarti, que nimirum pro.
ponit, quomodo lfofceles triangulum, cuius uterqp angulorum ad bafim ad ter.
. tiumreliquum duplus {it,formari debeat, id quod abfp huius diuifionis cognitio.

nealidsabfolui nequit.Quas deinde proprietates habet hec eadem fic diuifalinea,
uid item conducat,aliquo modo oftenditliber Euclidis tredecimus, cuius obiter
cctorem admonendum eflfeduximus. - '

 MPOTAZLIE iRB, o
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’ PROPOSITIO Xri

In obtufiangulis triangulis : quodab obtufum angutum fubtendente

fatere fit quadratum,maius eft quadratis,qua fiunt 3 lateribus obtufum
angulum comprehendentibus, comptehenfo bis fub ino eorum quz

funt circa obtufum angulum,in qizod,cum protraGum fuerit,perpendi.

cularis cadit,atqs affumpta extrafub perpendiculariad obtufum angulir.

Obtufiangulo triangulo expofito, uno etiam eorum qug circa obtufum fimtan

* gulumlatere, exparteilliys anguli, aded ultra triangulum continuato, utinidab

i
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angulo trianguli acuto,sppolito. quodammodo,perpendicularis comrmodé cade-
re pofliz,arcy hec poftea ducta,figura deferipta erit: dico ergo, quadratum, quod &
latere obtufum anguli fubtendente defcribitur, maius efle, quam funt quadrata,
quz ab fjs quz circa obrufum angulum {unt, lateribus defcriburitur,, eo quantum
eftid,quod bis éSprehenditur fub uno latere éorum, quae circa obtufum angulum
funt,atcp eo,quod 4 dicto latere, {i illud ultra obtufirm angulum prius protraitum
fuerit,& demifla ab angulo, quem hoclatus fubtendit, perpEdiculari intercipitur.
Demonftratio huilis,quia eft facilis,cum ex propofitione penultima primi,ufurpa

obtuftis

£

tabis,quarta tamen huius, propter f{ymptionem aqualitim pro zqualibusinterps
fita,procedat,Lectori eam utinde colligat commendabimus.In obtufiangylis igi-
tur triangulis:quadratum litéris fubrendentis angulii obtufum, tanto maius eft re.
liquotii duori laterum quadratis, quantum eft id,quod bis comprehenditur fub al
terutro reliquorum, & portione eidenryalteri extra triangulum in direis adie®a,
qua 4 perpendiculariab angulo huic fateri oppofito demiffa, & angulo obtufo in~
~ tercipitur,quod demontftraffe oportuit. :

: APPENDIX.

Quomodo terd,amblygonié triangulo, cuius tria lateranotafint, expoﬁto;gzz
tionis exterioris quantitas, quanta deindefrt perpendiculatis ;in numerisinyes

debeat,fequenti calculo manifeftabitur. '

-Quantum ad figuram priorem
Tn'anguli latera . 25 . Jd 4oy iz
Laterum quadraf 65 ' 499 r4g

553  Ettantum eft quod fub latere ultra triangulum continuato,& portione
T 2{ exteriori comprehenditurbis. Huiusigitur dimidio 36 inlatus nocum
i'i diuifo: 8 portio illa exterior nota fiet. Porrd perpendicylatis nund
quantafit,penultima propofitio primi fequenti calculo manifeftabit, o
3 o 409 Latera
o - . 409 Quadrata
400 Quadratum perpetidicularis.
Perpendicularein é@‘%itur ipfam, huius quadrati radix; qua

.

20, manifeftabits
SEQVVNTVYR
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Triang-ob:
. L =f- - 5
‘ Calculus figura pofterioris,
. Triangulilatera 25 16 Jdaax
Laterum quadi'ata 628 256 . 241

. -Fada fubtractione,rianent 1, id qtod fub latereultra triangulum continuz-
¢0,8 portione exteriori comprehenditur bis, cuius dimidio 64 inlatusnotum 16
dinifo,exeiit 4, portio exterior.Perpendicularisigitur 15, quod examinari poteft,

ALIA FIGYRA, IN QVA DVO EXEMPLA
fimul expofitafunt,

Examen illiusin numeris,
Latera
Sub't,u';dcns . Incluci:nu'a an-
angulum obtufum. . gulum obtufum
. - 9 12
Qua- 24 dra. s 2 44
229 PR | SRS ¥ AR :
o9 duplumreanguli, quare 4%, reGangulumipfim,

quod nimiram fub alterytro circaobtufum angulum laiere, 9 aut 12, & fira exte-.
riori prolongata portione, ab eod€angulo 8 ipfa perpendiculari intercepta com-
prehenditur,id quodfequens caleulus daremanifeftabit.

Latusalterom = § Latusalterum 12
Interceptaportio 5§ Interceptaportio 4% -
. 45 S o8
v A S, ",4% i ’ 1-!-‘

R C - 49 16, “uel 495 re..
Stangufum comprehenfum fisb alterutro latere & interc rtione, ut fuprd
oltenfiim eff, &me&c PP seie _

H . RPOTAZIS
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) PROPOSITIO %111,

In acutiangilis triangulis : quod abacueur angulum fubténdente
fatere defcribitur quadratum; minus eft ¢is queze ab acutum angulit com.
prehendentibus lateribus fiunt,quadratis, comprehen(o bis fub une ¢o.
rum,quee funt circa acutum angulum in quod perpendicularis cadit,atqp
aflumptainterius fub perpendiculariadacutum angulum,

Sit triangulum acutianguliim, atqin eo acutus angulus fumptus, ab utrouis
deinde ex reliquis angulo ad faum fubtenfum latus; per propofitionem 12 primi,
rectaperpendiculari du@a:dico, quadracum quodalaterereCtum angulum fub.

- tendente deflcribitur,minus efle quam fune 1uadrata, que alateribus circaacutum
o anguluin defcribuntur, eo quantii eft id quod fub une
latere eorum qua circaacutumangulum funt,in quod
* ftilicer perpédicilaris cadit,atqg fub intértepta, a pers
pehdiculari & acuto dngulo, portione comprehendi.
tur bis. Cum enim unum circaacutumangulumlatus
per demiflam perpendicularem utcunz diuifum fic:
etunt quadrata ,qua d diuifofllo latere & intercepta
- perpendiculari angulo acuto, portione defcribun.
- tarsei quod fub rota & dicta portione comprehendi.
1z _ turbis cum quadrato alterius portionis, per 7 huius
tequalia:atq his zqualibus communi quodam, quadrato fcilicet perpendicularis,
addito:illa rria quadrata his tribus, reCtangulo nimirG bis fumpso & duobus qua.
tratis 2qualia erunt.Sed quia utrobicp ducbus quadiatis, tatione angulire®i, ext
penultima primi unius linex quadratum aquale eft,mutatione 2qualium fata,lo
cofcilicet duorum quadratorum laterum circa rectosangulos; ex utrag parte, rea
€tosangulos {ubtendentiff,qua {cilicernon diuifa funt,quadsatis fumpuis: & qua.
drata laterum quiefunt circazeutum angulum,ei quod b diuifo latere & interce.
pta portione comprehenditur bis,ars quadrato lateris, angulum acutam fubten.
dentis,xqualia erunt:qUadeatumadgirur lateris,acutum angulum {ubtendentis, {c.
1um quadratis eorum,queeircaacutum angulum funt,later minus eritinre®an.
gulo,qued fub diifo latere, atq intei cepra aperperidiculari & acuto angulo por.
tione,comprehéditur bis.Ih oxygonijs igitur triangulis, quadratum lateris fubten-
dentisangulum acutum tanto mihus eft reliquorum laterum quadratis, quantum
eftid quod bis comprehenditur fub altere lorum,in quod nimirum perpendieu-
* lariscadit, & portione a perpendiculariangulogacuto intercepta, quod demon-
ftrafle oportuit, o

‘ APPENDIX.

Quamuim habeanthz duz propofitiones, 1z filicet de Amblygonfo, & 13 -

de Oxygonio, ind cum penultima primi detriangulo Orthogonio, experieturisy
qui aliquando in iangulorum tractationem, in qua femper ex tribus notis ad relé
quorli riym noticiam,mediante arcuum & chordari rabula,pervenitur, intiderit:
. - TrRiA
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17 ,
o ApmoNiTIO, -
- Nonautem eft necefle,ut omnes trianguli propofiti anguli acuti fint,ut quidem
{d Acutianguli trianguli definitio requirit. Sed generaliter (cum nullum trian
lum fit,quodnonacutum angulum habeat ) de omnibus, cuiufcung; generisfues
gint,tiangulis, hac propofitointelligi,per eainfuper declarari potez,id quod per
fequentia duo exempla manifeftabitur. . ‘

" PRO TRIANGVLO RECTANGVLO,

z5

™ Inhoc triangulo retdgulo, quindecies 15, ratione unius acuti angulf, tantd
minus funt quim uicies quinquies 25, & uicies 2o, quantum eftquodfub 20
& 2 0, uelquod fub 25 & 16 continetur bis. Sicratione alterius acuti, cuius {ub.
tenfum latus funt zo, ubi uicies 2 o, tanto minus funt quém uicies quinquies 25,
& quindecies 15, quantumeft quodfub 15 & 15, uelquodfub.z5 & ¢ conti.
netur bis.id quod multiplicatione cernerelicet, .

PRO TRIANGVLO OBTVSIANGVLO,

17 1z

7o o
-t o f o ) v .. .- : ¢ f 1 y ( \

.. Similiter etiam i triangulo obtufiangulo,quindecies 14, ratione uniusacuti
qxguh,mmuy func quam tricies 30 & uicies 20, quantum eftquodfub 30 & 1713 -
continetur bis, Sic ratione altetius acuti anguli, cuius fubtehfumlatus funt 20, ubi
tricies 2 o tanto minus funt quim tricies 30 & quindecies 15, quantim eff quod

30 8 1¢. continetur bis.id quod examinari poteft.
X FPOTAZIX
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PROPOSITIO  XIIIIL
Dato reilineo,zqualé quadratum conflituere,

Sitrectilineum datum qualécungg,atqp propofitum,quadraturi ei zqualecon
- ftituere.Quia uerd rectilineum datum,uel triangu

— " lum, uel plurium laterumn re@ilinéum eflepoteft.

|4 = Igitur {i triangulum fierit, ei ex propofitione 42
< - primitfiveropluriuinaterumre@ilineuin, ex 4¢

eiufdem primi ¢quale parallelogrammum confti-

1= tuendum eft. Quddfi quadratum fuerithoc eon.
o, - fhitaqim parallelogrammum , fadum erit propo-
fitum. Sin minus;ex duobus huius pagallelogrammilateribus, fjs quidem que funk
— * 7 iuxtaunum & eundem angulum,al
terum alreri adamuflim adfjctatut}
urrouis fcilicet huius anguli-latére;
fecandum quantitatem alterius,lon
1z I giorefacto.Deindefecundumhanc
totam, ex duobus lateribus compo-
ficarn lineam, tanquam diamecrum,
ex efus medio , quod quidem per
1z propofitionem so primi haberi po-
teft,femicirculus defcribatur.Quod
{itandem per punctum coniunctio.
. ais lateram ea, quz ad idem pun.
’ : , Gum terminatur, lineaufquead cit.
cumferentiam cantinuata fuerit: propofitioni fatisfactum erit. Nam haec continua
taportio ealinea eft,cuius uidelicet quadratum rectilineum referre debet,id quod
perlineam,a centro ad interfeCtionem circumferentiz cii iam inuenta,rectamdus

¢tam, ex quinea huius & penultima primi, 2qual{ intetim pro 2qualilinea foms
pta,ab zqualibus etiam deinde zzquali; uel ¢odem communi ablato, facilé-de.
monftrabitur, Dato igiturre&ilineo; aquale quadraum conffitutum eft. quod:
fieri oportuits S . oo S
‘ . SEQRITYR,
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?ORBLO CALCVL“‘VS TR]ANGVLI DATI IN:

' ~hacfiguraficfehabet, .
Latera - Exceflus ' :
20 zl’ 68— & anum (7%
J a7 14—Je Producum{ fecund. 12
$ -Wega € { tertium 4496,

8+ Jd 272 14+ Jos  atghuiusradix quadratz 64, Trian
guli,Parallelogramni & Quadratiarea. Quamam astem unum parallelogrammi

Yaws eftnotum, 4 fcilicer,area etfamnota, nimirum ¢4 : X alterumIatys, diuifio.
penorumeerit, Eftautemillud 16, ,

Inuetitio arex trianguli, cius
Laterafunt Exceffusuerd
14 J 112 J Yy
J 14 d l},—‘& —Ja oy
J s oy iUz )
14+ J 145 +Jd 1y 7 +.I""+J-‘~;

X 3 Primum
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1 Primumitzsco o feeundtm prodnttims
W ogaql a6k o il g — a6k
Tertiumprod. 3969 Areatrianguli 6;

ALIVD EXEMPLVM DE RHONEO,

s J*:
A T

i

Dedaratio ptopoﬁt&"mis quintz, hocloco aflegatee,
- pernumeros, =

Totus numerus eft 10, diuifitsin partes, xquales quidem 5 & 5. idinzqua.
fesuerd 6 & 4. Medium itag fectionum,hoc eft exceflus longioris portionis re-
fpeGtumedietatislineg uel numeri diuifi 1. ReGangulum porro fub partibus inze.
qualibus comprehenfum, funt 24, cum quadrato unitatis,ueniunt z5. & tantum
eftetiam q tumnumeri 5, hoceft medietatis diuifi. quod oftenderelibuit,

ALIA ET VLTIMA HVIVS PROPOSITIONIS GEO.
L metricafiguratiodeRhomboide,

V44

| Atghzcpro declarationehuius propofitionis diQa fufliciant.

FINIS LIBRI SECVNDI

: : EYKAEIAOY
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EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO-

metricorum liber tertius.

j] Actenus Euclides profecutus demonfirationum eui.
| dentiflimisrationibus,proprietates fimpliciflimas re&i
| linearum figurarum, fuperioribus duobus libris: nunc
§] in tertio,quae circuli funt ptopria ’ir&&n(%xod addodiri
: #1/ Pl nam clementorum pertinet , qua plané Geometrica&
—— I abfractaeft) explanare aggreditur, Non enim qug coe
Teftium,aut qua aliorum proprietas fit circulorum confideratur hoclo.
co, nam {ubiectis cumrebus nihil commune habet geometriafincerior,
quipp¢ cScretioneatg adiunctione certorum fubiectorum, moxinalias
rum {cientiarum titulos cum degeneret, ut Aftronomiz , ArchiteGoni.
cz,Optica, 8 fimilium,quarum ipfa fibifcientiam nonarrogat quidem,
uerdm llas tamen abky geometriaintelliginon poffeautaddifci, nemo
mediocriter etiam eruditus ignorat, Liber praefens uelhoc nomine pree.
ftat precedentibus, quod nimirum hicde proptietatibus traQat perfe.
&iffimz figurze,nempe de Circylo, fiquidem pro natura fubietarumre
rum {cientig aliz alijs funt preponendz. Vtilis porrd eftad coghitionem
Chordarum,& arcult precifionemin circulis,quippe cum quz eft angu-
lorum,eadem fit quocgarcuum & chordarum inter feratio.Praterea de
circulis cStingentibus & fefe mutuo fecantibus,quodillud quidem uno,
hocuerd duobus tantum pundtisfiat, Quinietiam oftendit, Contingen.
tiz angulum, omni@acutorum reilincorum angulorum effe minimis:
- Diametrumitem,omnium ré¥arum linearum in circuld lofigiflimam. &
id genus multa compleQitur hic liber tertius; Docet praterea, tribus
pun&is fignatis (modo non fuerint in una ret linea)circulus per illa
tranfiens, quo pa&o deferibatur, Quomodo deinidein corpore aliquo
folido,fphericum feu parallelepipedum illud fuerit, duo pundta oppofi
ta,ut quz in fphgricis Poli nomen habeant , inueniantur, Quaamboin
inftrumentorum compofitionibus quam fumméfint neceflaria, nullis
nonqui ho:‘:fgmcre fcientiaz uerfati funt, & fein eoaliquantum exers

cuerunt, manifeftum eft.
: 0PO1, o
Too winror &eip, Gp o MdpeTeor Soip ioat,
e el e T sqirreup, il érip,
- .~ DEFINITIONES.
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1 Aequalesciraulifiint,quorum diametrifunt: aequaks. Aut, quomm
quaeéxcenms,zqualcs funt,

/\/e .
8 )

Euﬁax RUKAY @mTeo?W Mye'm,u ng mTo,u.zmqﬂ :wx?\a, mgm,,
w3 wp.vevrxuu&qp. Kumz trpmﬂﬁéw aMu?\wp?\eyom,o:wgngé, ‘
Lvos kNI wp, & 'Mwaazp &Muﬁwy.

2 Re&alineacirculum tangere dicitur, qua tangens cm:ulum 8c cie,
&a,circulum nonfecat,

3 Circuli tangere fefe mutuo dxcuntur, qui fefe mutuo tangcntes fd'c
mutuo non fecant,

01120

Ep woxAe ibp wmx{p Ty eiléic Mymma,mpa& kwé e uwrgw
v’ e xodfps dyduquen, o wor, Meigup & kwixapAiyeru, ie’ ip
u ,u.e:(wp xdfeps winlel,

.4 Indrculozqualiter diftarea centro reca linez dncuntur,cum dcenr

tro in easperpendiculares dut,zquales fuerint, P!us uerd diftaredici-
tur,in quam longior perpendicularis cadrt. :

Tusun umd\a‘. noa mx«fagvopwm,w& 7% odsing wek ROAR
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5 "Sedtio circuli,ef figura comprehenta fub.redtalinea, & circuti

< * oa n
cunferentia.

' T“ﬁmjgmviac,é’.\:‘zp A TSROy Sl Te eifelog @ winhy T Pepsiag,
Eti‘rﬁﬁ#“ﬂ vieg 8_%?\;:,3'\1@ &R TERPEQeicts T T i par® Anglii m
on oy ued e’ o T WA TR ST T ebbeins,ns %1 pioe ¥ rphpalG-,
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Osrupd ai ws¥kygons Tho yowviap evdéios kophappivwn e w6Qe8¥any,
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& . Seltionis angulus ¢ft,quifub reQalinea, & circuli circitferentia com
prehenditur, 7 - InfeQioneuerd angulus eft, ciiin feGionis circun.
ferentia pun&tumaliquod fumptum,atcp deillo ad redtelinea: fincs, qug
eftfetionis bafis,re¢t lineg Juct fuerint, comprehenfus fub coniun.
&isrectisangulus, 8 Quandoautem comprehendentesangulum
 rectzelinegaliquam fulcipiuntcirciferentiam,in lladicitur efleangulus,

- S . o inuel fuper circunferentia.
T Tousve xv\8 tsip, ot €057 1E B@ 78 78 ROKAE sl § Yeovice, P
o EQeGRop O T T P T Yoovioy Ty po Sy cibdEp,nd 7 bopo
Aeupowopivns 5w )TN w6 elas »

16.
cirs

¢ Seftordrculieft, cum ad centrum circuliftete.
ritangulus; comprehienfa figurafubangulum com-
prehendentibus re&is liri¢is ; & affumpra fub eis cir-
cunferentig: -

| OuolaTuhpaTaniind, 8y deyduge yulisiles. ;% olsaiyovies:
[ SN 2
fov1 B oug Eip. . , , . :




168 . ELEMENTORVHM EVCLIDIS |
10 Similesfe@iones circulifunt, qua angulos gquales fufcipiun
in quibus anguliinterfezquales funt.

MMPOTAZEIZ
, ~ FPQTH A
T4 dbbgrr® ninhzs,  ugrrgopsipdip
PRIMA L
~ Daticirculi, centrum inuenire,

$it citculus datusyatque propoficum,fllius centrum inuenire. Ducatur in circulo
tecta quadam linea utcuncp, ta tamenut utrag eius extremitasin circuli it circury
, - ferentia,hac deinderecta,per pro.

pofitionem io primi bifarfam dits
fa,d puncto diuifionis huiusad an
‘gulos reQos linea, qua fimilitet

- utrdcg extremitat€ in circuriferen,
tiahabeat, per n eiufdem,excites
tur.Quod fitandem hgc adrectos
duabifariain diuifa fuerit: pun-

o Ctum huius divifionis centrum cir

culierit.fd quodab impoflibili,ubialiud quoddam,praeter hoc,centrum fignatum

fuerit, demonflrari poterit, hocmodo. In hacipfa pér mediz diuifionis Eun(.‘ium
tranfeunte linea,centrum aliud nullum ftatui poteft : alioquifequeretur ftatim , ex
fiructura,& circuli definitione, 2qualipro zqualilinea fum pta, Partialem fua to-

tali linea efielongjorem:uel contra, thalem fua partialibreuiorem, quod eft im.

poffibile, Statuatur ergo nuncextra #¥s ddds ductam punctumloco centrialiud,

» 4 quo etiam treslinex recie,una quidem ad communem

duarum linearum interfectionem, reliquz deinde duze

ad duas primé ductw extremitates, ducantur, Et quia
triangula qua fic fiumt, huinfmodifunt, qualia propofi.
tio in primo octaua requirit: anguli quia duabus fernis
diametris fubtenduntur,per eandem , inter fe xquales ¢«
runt:ex definitione igitur utergsretus. Quiaautem, ut
habet cOmunis quadam noticia. OmnesreGianguliin,

' ter fe funt xquales,eamediante, & quia priusetiex hog
communi duorum reGtorum angulorum puncto A% é3as linea edua eft,infer.
wr tandem,ampliorem angulum anguftiori: uel contra, anguftiorem angulo am.
pliori efle xqualem,quod cum & ipfum abfurdum fit: operationem conftare pun.
&um deindeinlinea s dplde ducta,medium, centrii circuli efle,nemini dubium

" erit. Opolws ¥ deffopr: Similimodo demonftrabitur,quod nullum pun@um aliud,
prieter hoc quod inmedio hufus ducta fignatum eft, centrum circuli effe poflic..
Datiigitur circuli centrum inuentum eft,quodfieri oportuit, . '

FOPIZMA. : _.
Ex J% mo072 @ouddp, Onieh winhes Tie W&z «00&iohmud Thangd
yihs belie Tepum WA Tepvons B8P ugireop i kA,
COROLLARIV M. .
Exhoc fané manifeftum eft,Qudd, flin citculo refta quedamlinca re
&am quandam lineam bifariam, & ad angulosrectos fecet: infecante fie

centrum circuli, FPOTAIIZ

t, Aut,
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) , PROPOSITIO I
- Siin circuli circumferentia duo punéa utcung accepta fuerint :ad

- ipfapunctadu&tareQalinea,intraipfum circulum cadet,

 Sitcirculus, duo etiam puna in ipfius circumferentia utcung fignata: dico, fi
e haec puncialinea quadam recta coniungentur, hanc re-
¢tam intra circalum cadere oportere. Colligitur huius
propofitionis demonftratio ab impoffibili. Ngl'ﬁ‘ enimin.
_tracirculum cadatre(ia hxc,ftatim contra fllam commu.
nem noticiam, qua dicit, Totam parte fua maius cffe,
inferripoteft , quod parsfuo toto maior fit, hoc nimirum
v modo.Linea fllare®a,qua cum pun@a,in circunferentia
. ‘ accepta,copulantur,{iintra citculum non cadat,extra cir.
culum.autinipfam circuli circunferentiam,cadere eam oportet. Cadat ergo primo
extra,{i fieri poteft, & quaeratur per propofitionem premiffam, circuli cenorum, 2
quo etfam duzrectz ad duo in circunferentia accepta
punctaducantur. Etquoniam he duz recta,ex defini. -
tione circuli,funt inter fe equales: triangulii igitur quod
fic defcriptum eft, imousais erit,habensadbafim pofitos
angulos,ex priore parte propofitionis quintz primi, in.
ter fezequales.Ducatur praterea & alia reta quadam1i
nea,d centro circuliutcungp,per circunferentiam ulgs ad
bafim trianguli ifofcelis , eam continuando.E¢ quia per
hancrectam ifofceles triangulum in duo partialia trian-
. gula dividitur, quorum cum utriufp uni lacus ulterius
productum fiterit ex propofitione 16 primi, utriufs externus angulus fuointer.
no & oppofito,uno falicet 2qualium,maior:quare & altero 22qualium maior erit.
um autem jam,ut tandem concludatur, triangulum appareat, unum habens an.
gulumreliquorum alteromaiorem , maior uero angulus, ut teftatur propofitio in
primo 19, longiuslatus réquirat, hacipfa propofitione hic ufurpata, 2quali de.
indelinea pro zquali fumpta, infertur tandem, partialem fira rotalilinea efle fon.
giorem,quod eft impoflibile. Non ergo extra circulum cadit puncta copulansre.
¢talinea. Similiter etiam,quéd non in ipfam circunferentiam cadat,, demonttrabi.
- suncadetitaggintraipfum circulum, In circuliigitur circtiferentia, ad duo puncia,
wrcundp accepta, lineare@aduda, in circulum eam cadere necefle eft, quod de-
monfirafle oportuit, ' '

:  HPOTAZIZ r. . _,
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S ~ PROPOSITIO J1ILL

Si in circulo re@a quadam linea per centrum extenfa, quandam
non per centrum ductam re&am lineam bifariam fecet:& ad angulos res
&os eam fecabit, Bt iadangulos reftos eam fecet : & bifarid quogs cam
fecabit, . ‘ Y Praparetur



170 : ELEMENTORVM RVCLIDIS ‘
- Prazparetut figura,qualem fcilicetrequirit hacpropofitio, hoc eft, defcribatur
oo circulus, in guo etiam duz recte, una quidetn per cenfriim

tranfiens, alterauero praecer illud, a prioritamen,, vel bifap,
riain,uel ad angulosrectosfecta, ducatur:.dico fi bifariam:
& ad angulosrectos,fiuerc adangulosreos: & bifariam
etiam per centrum ductam alteram {ecare.oportere, Quan-
tum ad partein prirem, conitingantur extremitates eius.
qua nontper centrum tranfit recta lineze, cum centro ¢iredt
1 ‘d,gabu,s rectis. Erquoniamrhe duargﬁ‘&,ut dvorii trign-
A ‘gulorum latera, ex definitiofe circulijinter fe 2 quales funt,
cum quocp reliqua duo yniis ex fiructura , reliquis duobus alteriustriangulilate-
' " ribus équaliafint:anguli etiam, quosrecte, 4 centro cir
culi ad extrémitates ducte,fubrendunt,per propofitio-
nem § primi,inter fe quales erunt. Quoniiuero reta

. lineareCtzinfiftens linez, quando deincepsfe haben.
tesangulos xquales initer fe facit, titerqy ex definitio-
ne quadam in primo expofita, rectus eft : anguli etiam
illi duo,quos{cilicet propofitio s demonfirauit eflein.
terfe xquales,recti erunt. Prter centrumigitur du@a’

: abillaaltera pér centrum tranfeunte recta linea, it ex’
hypothefi bifariam ab ea fecta fit, ad angulos etiam rectos fecabitur, arqg hac pro
parte propofitionis priore. Pofterioris uero partis demonfiratio, eadem ftructura
manente,ex 26 primi fic colligi poterit, Cum enimt duo partialiatriangula, ex firu
Gura, re(tangula {int,ipfum uero totum, ex definitione eirculi,ifofcelesthabebunt
bac partialia triangula duos angulos duobus angulfs, utrung utrigs equales, Et
quia etiam latus unum lateri uni,, uel defcendentes d centro rectaslineas, uelper-
pendicularis portionem ambobus comsirunem,quale habént: & reliqua, peral.
legatam ex primo-propofitionem , reliquis zqualia habebunt. Quarerectanon
. per centrum tranfiens linea, ab altera quz per centrum in eam ad angulos reclos
‘ cadit, bifariam diuifa eft. Siin circulo igitur,rectaquaedam linea per centrum ex-
tenfa, quandam non per centrum ductamreCtam lineam bifariarn fecet : & adans

ulosretos eam fecabit. Etfiad angulosrectos eamfecet : & bifariam quogs eamy:

%ecabit. quod demonftrafle oportuit. ' T

——

N
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PROPOSITIO , 1L . o
Siin circulo dug ret line2,non per centrum extenfir, fefemutuo fe-
cuerint:fefe mutuo bifariam non fecabunt, '

Defcribatur circulus , Qucantur etiamineo dux re@tz linez , quorym nevtra

. per centrum tranfeat, altera tamen alceram lecet: dico

retashasbifariam fefe muto nion fecare, Sumithac
propolitio fiuam abimpoffibili demonfhationem p.

_ pracedentis tertiz partem‘priorem , bis quidc‘ib,"d‘bﬁ

duz fintrezlinez, ufutpatam; & communem flam

- noticiam , qua.dicit, Omnes redtosangylos iuter fe

i .. elleequales, cum per hac, i mytuo.una alteram bifay

e ... - . riamfecaret,{tatimiubi linead centroad communem

: d/q&arumingaféﬂimm,du&eﬂ'et,minoicmmgumm mziorizqualcné:rﬂéiuf

. ¢ M
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ferretur. Hocautem quia neminiintelligenti perfuaderi poteft : perinzqualia igi.
tur,& non zqualia,fefe huiufmodi linez, ut uule propofitio fecabunt. St in circulo
igitur duz reCtx linex,non per centrum extenfe,fefe mutuo fecuerint:fefe mutyo
bifatiam non fecabunt, quod demonfiraffe oportuit,

s RPOTAZIZ E.
R ’ ’ > v_ 3 " y
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PROPOSITIO V.

- Biduo circulifefe mutuo fecent:non erit eorum idem centrum.

Sint duo circulifefe mutuo fecantes, dico quod eorum non ficidem centrum, *
Ethaius propofitionis,ut preecedentis, demonftratio abimpoflibili fumitur, Sie.
nim centrum unum & idem habuerint illi fefe mutuo fecates circuli, cum centrum
non extra, fed in circulo fedem fuam habeat, in nullo loco alio,quam in portione,
utrigp circulo communi,id efle poterit.eo igitur inlocollo coftituto,indead com
munem circulorum interfectionem linearecta ducatur, & erit haec utriufep circuli
femidiameter. Ducatur & aliaretaab eodem centro pofito, per communem por.
tionem ufp ad circunferentiam utriuslibet circuli cStinuata, Et quonfam hec tota,

unius: parswerd eius, alterius circuli eft femidiameter:eritutragp, pars uidelicet &
ipfa tora,primo ductz recta,qua & ipfautriufg circuli femidiameter eft,zqualis.
unde fic ctiam,per communem quandam noticiam, ipfee inter fezquales, pars ui. |
delicet toti,quod eft impoffibile. PunGum ergoid quod fumptum eft, aut fialiud
quoddam fumeretur , centrum circulorum efle , haudquaquam poteft, Duorum
igitur fefe mutuo fecantium circulorum,unum & idem centrum non erit,quod de.
monlftrari oportuit, C :

. NPOTAZIE . s
Eapddowduarstipdaforayimnitup Gris oln isataF b adrpugirgop.

: ‘PROPOSITIO VL : o

: .. Siduo circulifefe mutuo interius tetigerint:nG eriteoritidem centtir,

Sint duo circuli,qui fefe interiusmutuo tangants
dico, eorumnonidem effe centrum. Sedeftofand
idem,fifieri poteft,8 connectatur id cum circulo-
rum contactu, atquepoftea ab eodem communi
centro pofito ad exterioris circuli circftferct‘\ﬁam, :
ubiciigs hocfuerit, aliaretalinea ducta, quodne.

- quehoe,neqgaliud ullum punétum, horum tan.
%Ejntium circulorum centrum effe poffit, abimpof
m,mmprzcedenﬁ.dméngmbm. Siduo :rl;

2
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culiigitur, fefe mutuo interius tetigerint : non eritecrum idem centrum. quod de.
monftrafle oportuit. : : :

MPOTAZIE . Z, ' '
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D PROPOSITIO VIL

Si in diametro circulialiquod fumatur punétum, quod non fit cen
trum circuli,ab eop pun&o recte quadam linez in circulum cadat:lon
giflima quidem erit,in qua centrum: breuiflima uerd, reliqua, Aliarum
uerd, femper propinquior ei qua per centrum protenditur , remotiore
longior eft. Duzantem folim reGte linex 2quales, ab ecodem puncto
in circulum cadunt;ad utrafcp partes breuiffimz,

Sitcirculus, in eo etiam duca diameter, in qua preter centrumaliud fumatur
punctum: dico primo, quotquotab hocpuncto ufqs ad circunferentiam recta lis
nez ductz fuerintillarum omnium eam quze per centrum tranfierit, longiffimam,
diametrum uero perficiens,omnium breuiflimam effe. Ex alijs autem,femper pro.
pinquior ei qua per centrum tranfit, remotiore longior extabit. Pofiremo, quod
duz tantdm inter fe zquales re@zlinea, ab hoc punco, ex utragg parte breuiffi.
maz,in circuli circunferentiam cadere poffint. Habet hac propofitio quatuor par.

tes,qua in hunc modum ordine demontftraripoterunt. Conne&antur in circulo
ductarum extremitates,quas habent in circunferentia, {ingule,cum centro circuli,

) ©

{ingulisreQtis lineis.Et quoniam duo quzelibetlatera omnis triangulf, ex propofl.
tione 20 primi, reliquo tertio longiora funt, tertio porrd longiora duolatera, in
prafentia,ex definitione circuli & illa communi noticia,Sizqualibus aqualiaad.
dantur,&c¢. unirectealij @qualia funt, cum haec alia centrum circuli contineat:
quodinpropolitioneprimd proponitur,iam manifeftum erit. Rurfus quoniam ex
eadé propofitione 20 primi, qualibet duo trianguli laterareliquo tertio longiora
funt, tertium porrd latus ex definitione circuli, unire@a alij zquale eft: & tertio
longiora duolatera eadem re@aalialongiora erunt. Cum autem haec alia per pun.-
Qum , praeter centrumin diametro accgptum, tranfeat , communi ex 2quo de Jlis
inzqualibus portioneablata: & quodin prepofitionefecundo proponitur mani.
feftum erit. T ertium niic patet ex propofitiong 24 primi. Porrd ut quartum etiam
retineatur, ducenda eft, per propofitiopem 3 primi, ex centxoreCtalinea,qua -
e “ T R
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.cumfemidiametro per punctum tranfeunte, angulum faciat, illiahgulo, qui exal
tera parte fub eadem femidiametro , atcp ex centro du&z}mm linearum una conti.
X ' " netur,zqualem, eadp ad circunferentiam ufty conti-

nuata,ab ipfius in circynferentia extremitatead pun
Gum reQalinea ducatur, Et quoniam duo triangu-

" la, qualia propofitio inptimo 4 requitit, apparent:
bafesigiturillorum, hoc eft,linez illze; quae ad utraf-
ue partes breuiflimz funt pofite, 2 punctoitem in

: “'{ fametro praeter centrum accepto egrediuntur, per
‘ ) hanc 4, inter fe equales erunt.Necalia etiam,inlla
eadem parte, ab hoc puncto ei quz in altera parte
: eft pofita, 2qualis educi poteft. Nam fifortéabali.
) , quo minus credéti hoc tentaretur,quirectam aliam
alteri 2qualem duceret,, dum cui hxc fic ducta ex communi illa noticia, Quac uni
funt xqualia &c.zqualis effe deberet, mox per 3 partem propofitionis huius, ea-
«demlongior effe oftendi poteft:id quod fierinequit, Poteft etiam aliter hzc quar.
{2 pars demonfirariin huncmodum. Ducaturalia, fiita poﬂ?bﬂe uidetur, rectali.
nea,ei quz ex altera parte breuiflimz pofica eft, rectz equalis,cuius i circiiferen.
tia extremitas cum recta quadam linea iuncta, demonttratio fic colligetur. Quo.
piamanguli ex utragg partcad cenard pofiti,ex propqﬁtioqe 8 primi,interfexqua
les funt,unus uers partialis angulus alterius trianguli totali, utiam ex 4 primide.
monftratum,qualis:ille partialis tandem angulus,ex communi illa noticia, Que
uni funt zqualia &c.fuo totali angulo xequalis erit,quod eft impoffibile. Duz igi-
turfolimrectelinexequales,ab codem puncto in circulum cadunt ad utrafgs bre
uiflimz linez partes, Siin circuli igitur diametro punQum aliquod fumatur, quod
non {it centrum circuli, ab eogp punctoreciz quedam linex in circulum cadant:
fongiffima quidem erit, in qua centrum: breuiflima uero, reliqua. Aliarumuerd,
femper propinquior i qua per centrum protenditur, remotiorelongior eft. Duze
autem folum reCtx linez,zquales,ab eodem puncto in circylum cadunt, ad utrafe
que partesbreuiflimg. quod demontftrafle oportuit.

FPOTATIE H. :
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- PROPOSITIO . ¥IIIL
Si extra circulumaliquod fumatur pun@um ,ab hocuerd punétoad
circulum percurrant rete quaedam linez, quarum una quidem per cen
trum,reliquae uerd utaccidit: in concauam circiiferentiam cadentitim li.
nearum,longiffima quidem eft quz per centrum currit. Aliarum autem,
femper propinquior ei quz per centrum, remotiore longior erit, In
gonuexam uero circumferentiam cadentium linearum , breuiffima qui-
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demeft,qua inter punétit & diametrum,aliarum atie,femper breuiffime
propinquior,remotiore breuior eft. Duz autem foli rectze linex, 2 qua.

les,caduntab hoc puncto in circulum ad utrafcp partes breuiflimza.

Sit circulus , extra illum etiam pun@um acceptum, a quo aliquot recz li-
nea, per circulum currentes,ufq ad concauam circunferentiam ducantur. Eftoau
tem quod ductarum una per centrum, alize vero utcung tranfeant. Dicoitacg, in
concauam circunferentiam cadentium linearum Iongjfiima efle,qua per centrum
tranfit. Ex alijs autem,femper propinquiorem ei,que per centrum tranfit, remotio
relongiorem.Linearum uerd partialium, extra in conuexam circunferentiam cit-
culicadentium, que puncto & diametro interiacet, illam omnium breuiffimam.
Ex alijs autem,femper breuiffima propinquiorem,remotiore breuiorem effe. Ad
hzc dico etiam,duas tantum ab hoc pun@o rectaslineas,qua ex utrag parte bre-
uiflimaz,in circulum cadunt, 2quales educi poffe. Habet hzc propofitio quinque
partes, quarum prima & fecunda, ubi prius a contactibus, preter centrum ducta.
rum & circunferentiz , ad centrum reci linez duct¢ fuerint, illa quidem ex pro.
pofitione 20 primi, per quam duo quzlibet latera in triangulo, tertio longiora
funt, reCtauna pro duabus {ibi gqualibus fumpta , hac uerd ex 24 eiufdem primi
retineri poterunt. Quod {i & 2b interfectionibus fam, preter centrum ducta.
rum cum circunferentia, retz lineg ad centrum duc fuerint : tertiz quoque &

quartz partibus per eafdem primi propofitiones, abinzqualibus tamen interim
zqualibus fubtraclis, fatisfieri poterit.Supereft igitur nuncut quintz parti, qua ui
delicet duas folam re@aslineas, abhocpun&ozquales, ex utragp parte breuiffi-
maz,in circulum cadereafferit, Gatisfaciamus: quod quidem ab impoflibili hocmo.
dofieri debet. Ducatur per 23 primi,ex centrore®alinea, qua cum femidiametro
per circiiferentiam ad pun&um continuata,angul@ faciat,illiangulo, qui ex altera
parte fub eadem femidiametro atqp ¢x centro du®arum linearum una continetur,
2quale,& conne@atur hujus ductz extremitas quam habet in circunferentia, per
primum poftulatum in primo, cum punco extra fumpto, recta quadarm linea,
quddnunc hac re&aei, quz exaltera parte diametriad pun&@um continuata'é
gqualis fit, & fola etiam, ficutnullazqualis alia exhoc puncto egrediatur, utrungg
: : non
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* nonalitey,quim in precedenti quarta pars,retinebitut. Sf extra circulum igiturali
quod fiymatur punctum,abhocuerd punctoad circulum percurrantredtee quz. -
dam linea,quarum una quidem per centrum, 8¢ ce.quod demonfirari oportuit,
: . RPOTAZIX e, R
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: PROPOSITIO . IX, ,
Siin circulo acceptum fuerit punumaliquod ,ab hocueropuncte
&d circulum cadant plures quam dug reGt linez ®quales: acceptum
pun&tum centrum eftipfius circuli, o
"~ Sitcirculus, in eo etiam pun&um {ignatum fic,ut plures quim dugre@zlinex
ihdeufep ad circumferentiam ducg interfezquales fint:dico, fignatum punctum
centtiom circuli cWaComunganm ductarum extremitates, quas habétin circum.
ferentia fingul,fingulis rectis quibufdam lineis,coniungentium deinde duabus,
uel omnibus i placet, bifariam diuifis, 4 pun@is harum diuifionumrectxlineg ad
fignatumin circulo punctum ducantirr, continuenturd ex utrag parteufggin cir-

S

cumferentiam, Etquonfam circa quamlibet ultimd iam du@arum linearum duo
triangula funt,quorumanguliad dllam,xata A xareouevls & propofitionem s pri
mi, inter {e zquales funt, & quiadeinde ex definitione 8 eiufdem, etiam recti:erit
- in harum du@arum qualibet,ex corollario primz huius,centrum circuli. Hocau.
tem cii ita {efe habeat, nullibi potius fuerit , quam in punco uelinterfetione om.
nium communi,quod fclicet eft punctum {ignatum, :
ALITER HOC IDEM AB ABSVRDO OSTENDI POTEST,

- . Efto circalus, in eo etiam puntum acceptum, fic ut, fifortéinde pluresquim
dux reGtzlinex ulcy ad circiterentiam ducta fuerine, il inter fe zqualesfint:di.
co acceptum punctum centrum circuli effe. Sed negetur fane, non efle centrum cir

¢iflipun@um id, & i placer, fumatur aliud, drqg per iflud acceptuméy prius pun..

o ¢tumreda linea ducia

€aex utrags partein cit

w ciiferentiam continue.

. tur. Etquoniamin cir.
g culidiametro praeter c&

; trumacceptum eft pun

. &lumaliud,unde etiam
plures rectzad circum
T ferentiam ducta funt,
o » cumillain qua eft cen.

&rum circylf, ex prima
- : : parte
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parte propofitionis feptimz huius, omnium it Iongiflima, exreliquis vefd , cen.” .
tro propinquior,ex 3 parte eiufdem,remotiorelongor exiftat,contra hypothefim
hoc inducitur,cum per eam,ex puncto duGtzrecta inter ‘ﬁ; pofirefint xquales. =
Opolos 84 Selfoptly, & reli. Similiter etiam oftendemus,quod nuilum aliud praeterid
quod acceptum fuerit,puriGum, centrum circuli effe poflit. Punctum igituxin cir-
culo acceptum, uhde plures quim duz inter fe quales reta linex ad circuniferen
tiam ductz funt,centrum circuli erit.quod demonftraffe oportuit, R

. ,FPOTAZIE L _
K@~ ob epudnindop il mhciova onpiac o,
PROPOSITIO x .

Circulusnon fecat circulum in pluribus punétis,quim duobus, -

Sit circulus unus, alius deinde prio

rem fecans: dico,quod hac fectio duo.
_bus tantum punclis contingat, Quod-

fi negetur hoc,atque affirmaret aliquis,

pluribus duobus punctis, quatvorfeili

cet,circulum fecare circuli, defcribatur

fane fi fieri poteft,inhunc modum figu

ra: una deinde harum interfeCtionum

pun&o, cii duobus collateralibus dua.

bus recis lineis iuncto, his pofteare-

&is bifariam diuifis, ex pun@is divifionum linex ad angulosrectos ducantur. Et
quoniam unym & idem pyn@tum, cOmunis nimirum adre@os ductarum fectio,
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ex corollario propofitionis primz huius,bis ufurpato,utrivfq circuli centrum effe
demonfiratur, cum id propofitioni quintz premiffee maximeaduerfetur, infertu’
tandem ueram effe propofidonem,nimirum,Si circulus circulum fecet,non in plig
. ribus duobuslocis id fieri,quod demonitrafle oportuit. S

ALIA HVIVS REI DEMONSTRATIO,

Secatrurfus circulus circulum in pluribus punclis quam duobus,8ce. Quze-
ratur, per propofitionem primam htiius , prioris defcripti circuli centrum, cum .
eo deindetribusrectislineis tria interfetionym pun@a copulentur, Et quoniam
intra circulum,pofteriorem fcilicet,acceptum eft punctum quoddam , 4 qudcum
plures duabusad illiuscircumferentiam reciz egrediantur equales: eritillud pun.
Ctum,per precedentem propofitionem huius,eiufdem pofterioris circuli centram,

- atqg fic centrum duorum,mutuo fefe fecantiym circulorum, id quod per propofi-
. tionem quintam eft impoflibile, Non igitur circulus circulumin pluribus pundiis
quam duobus fecat.quod demontftrari oportuit,
HVIVS
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PROPOSITIO X1,

Si duo circuli fefe mutuo intus tetigerint, atgg accepta fuerint eorumi
céntraad eorum centra ducta recta linea & eiecta; in conta&um cir,
culorum cadit. ‘ '

Sint duo circuli,quorum unus alterum intus tangat, & quarantur centraani-
Borum:dico,{i per hac centra duQafuerit recta quaedamlinea,atqp cGtinuata ulte.
rius;hic in contactii circulorum cadere, id quod facil¢ ab abfurdo, ut fequitur , de-
monftrari poteft. Retaa centro ad centrum circuli ducta, quia hgcper centrii ma. -
ioris circuli continuata,fubinide contra c3clufionem, magis acmagis d circulorum
contacturecedit,cum ab authore non fit determinatum, ex qua parterecta contis
nuari debeat,illa parte,tanquam fruftra inde produ@urus lineam, pofthabita,con
tinuationem recta per minoris circuli centritm inftituenda eft. Inftituatur ergo fic.
‘&xc\)d {iitafaGum, non contingat in contactum cadere hancretam, in alium cer
te circumferentiz locum eam caderenecefle erit. Sit fane, & ducaturab utriulcp cir
culi centro ad eorum contactumreQalinea. Et quoniam ex tribus rectislineis,una

quidem,quz 4 eritiis circulorimm intercepta eft,dyabus yerd qua d centris ad con
tactum circulorfiréte ducte funt,triangulum conflitutii eff ; cum omnis trianguli
duo qualibetlatera,utiani fZépe demonftratum eft, tertio latere longiorafint: & in
propofito ttiar:-ﬁulo intercepta 4 centris liriea, & ea qua¢ a centro intériorisad con
tacum duaelt , utduotriangulilatera, reliquo tertic , eanimirum linea, quad
é@;m’exterioris egredituratg ad contaGumdotta ‘eﬁ,long(o& erunt,Quarelon
«r ' giora

v
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giora etiam ea quz huiczertiolateri, ex definitione circuli, eft linea 2qualfs, Atg
communi abinaqualibus ablato,intercepta failicet 2 centrislinea:remanentiff par
tium una,a centrofcilicetinterioris ad contactum dudta, reliqua,alterafcilicer,que
4 centris per circulum continuataeft,longior. Sed quiailla, ex definitione circuli,
huius parti 2qualis eft : & partialis tandem fua totali linea longior erit, quodfierd
nulfo modo poteft.Si igisur per centra duorum circulorum , quz fefe mutuointus
tangunt,recta quedamlinea du®a, atqp eiecta fuerit,in circulorum contactum ea

cadet. quod demontftrari opertuit.
O oiag XY XTOS & T8 WD XA TPoY T Me{ov®+ winAy, Seifoply wip dooer,

Similiter etiam, Si extra paruum circulum centrum maioris circuli fuerit,abfus-
ditatem oftendemus. R

NPOTAZIZ IB. ~
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win, e ¢l iwapisiAelorT. |
‘ . PROPOSITIO . XII
Siduo circulifefe mutuo exterius tetigerint:ad centraeorum applica.
tarecta linea,per contactum tranfibit,

Sint duo circuli,quorum unusalterum extra tangat, & querantur centraambe.
rum: dico, fi per hxc centra dua fueritrecta quzedam linea , eam per circuloryms

contadtum tranfire, Quod fihocforte negetur, alis eam certéinclinare concedens
dum erit, Sitfané, & ducatur ab ugriufg circuli centro ad eorum contatum reta
linea. Etquoniam qua ex centro ad circutnferentiam ducunturreéiz linezx, fusit,
ex definitione circuliinter fe 2quales, éadem definitione bisufirpata, 2qualibus
ftem lineis zqualibus additis:duz 4 centris ad contaGtum ducta rezx linez , reli-
quis duabus,quz & ipfzed centris ad fuas circumferentias du®¢ funt , rectis lineis
sequales erynt.Ipfa igiturtotali, quaed centroad centrym dudia eft, ytertio trian.



. ‘1";‘.

: . :LIBE.R l:l'E'KT!VSJ s -, 179
* gulilatere,breuiores,quod eft contra propofitionem quandi in primo expofitam,
qua dicitur, quéd Omnis trianguli duo qualibetlateraadamuflim fumpta, relic

quo tertiolongiora fint. Si duo gitur circuli extrd fefe mutiro tetigerint: ad centra
eorumapplicatarectalinea,per contactum tranfibit.qsod demonftrafle oportuir,
\ ' N NPOTASIE ('f'-
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e g PROPOSITIO X111,
Circulus circulum non tangitin pluribus punétis uno,fiucintus fue
extra tangat, ' '

Defcribatur circulus, dico impoffibileeffe alium deferibi poflecirculum, qui
defcriptum priorem uelintus, uel extra etiam, in pluribus punctis quam inuno

‘tangat. Qudd fi videatuii poffibile, fie fané: tangat auteth hufié primd intusin duo.
bus locis, & ducatur’ pér centrd circulorum recta quadani lineaé hac autem in
utrancg partem contifitidtd , cum ex propo.
fitione 11 huius, in circuldrum cStactum ca
dat,qu= ex definitione ciréili lineze funtins

end BOE .
- ...
che® . .
scammnansnanadfasnasrcs

L4 *
'l'....‘

ter fe 2quales, moxinterceptad centris portione, uni muma‘zqfditi,aba!tmlgg
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hac eadem ablata, qué ficfiunt linew inquales, ex eadem circul{ definitione,, fed,

cundo ufurpara,interfe 2quales erunt:id quod rationi minime eft confentaneum.

- Circulus igitur circulum-intas: cangens , uno
tantum puncio hoc faciat necefle eft. Quan.
tom ad fecundum. Efto quéd extrd, cireylus cix -
cutum in duobus locis tangat,atq ductad cons
tactu in contaCtum rea quadam linea ,cunx
hzc,ex propofitione 2 huius, intrautrung cir.
culum cadat, atcp id fieri hictullo modo pofiit,
propterea quod nullius circuli aliqua pars in
altero fitexterius circulus circalum in pluribus
punciis yno non tanget. Et quia necp etiam in.
terius,utauditum eft. Circulus igitur circulum
tangens ,inuno tantum puncto hocfiatnecef
fe erit, & non in pluribus, interius {fue exteriys

hocaccidat,quod demonftrari oportut.
FPOTAZIEZ 1A,
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' PROPOSITIO XI111L
_Indrculozqualesrectaliriex : equaliter diftant centro. Et aqualis
ter diftantes 4 centro:zequales inter fefunt, '
Defcribatur cireulus, in eo etiam rectx quaedam linezzzquales ducantur. Eg
quia ;tqualesipro ptiorepropofitionis parte dico, eas etiam @qualiter a centro di.
ftare. Qudd{irect in circulo due inzqualid centro diftanda fuerint: & lineas
has, ratione partis pofterioris,intet fe aquales effe conueniet. Qua quidem ambze

propofitionis partes ficretineri poterynt, Coniungantur extremitates ductarum

cum dirculi centro quatuor reciislineis, Et quoniam duo triangula deferipta fung,
quorum anguli, quos exuna & eadem pattein circumferentia habent, quia per
propofitionem s primi, funtinterfe 2quales,poftquam fuper xquales in circulo
ductaslineas, a centro, perpropofitionem 12-primi, perpendiculares ducta fire-
rint,cum illz per has , ex pofteriore parte propofitionis 3 huius, zqualitesfecen.
tur:& ipfeperpendiculares tandem,ex 4 eiufdem primi, inter fe xquales erunr:in
quas deinde hae caduntre@a linez,ex 4 definitionehuius , qualiter d centro di«
ftabunt: quod eft primum,uel prior propofitionis pars.

' ALIA HVIVS PRIORIS PARTIS DEMONSTRATIO,

- Maneat eiufdem difpofitionis figura, nifi quod duze, exunaparteab extremi-,
tatibus ad ceritrym ducie, reciglinea poffint omitti, prioris partis demonfiratio

S etiany -
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etlam fic colligi poterit. Quoniam enim reQalinea in circulo per centrum extents,
reCtamlineamin circulo ductamaliam, quz non per centrum tranfit, ad angulos
redtosfecans,ipfam,ex pofteriore parte propofitionis tertiz huius , bifariam fecar,
hac eadempartebis ufurpata, & quia etiam rectz in circulo ductz, ex hypothefi
{uncinter fezquales:qua dehisin circulo ducts zqualibus lineis per perpendicu
fares abfcinduntur lineg, inter fe quales erunt. Sed funtetiam gquales interfe,ex
definitione circuli 4 centro ductz linez, qua cum harum xquagln'um extremitati,
bus coniuncta filnt:per penultimam igitur propofitionem primi;atq illis duabus
communibus notitijs, Que unifunt 2qualia,8c. & item, Siab ®quaiibus aqualia
fubtrahantur,& reliqua,res tandem cSclyditur. Lineas {cilicetad illas d centroper-
pendiculares, eo quod quadrata,inter fe gqualia habedt,equales effe,id quod nunc
‘eltzqualisiplarum 4 centro diftantiz argumentit. Sed efto iam, quantumad par.
tem polterioré,quod recte ducte zqualitera cen.
tro diftent: dico ipfasductasinter fezquales efle,
. &hacquidem demonftratione.Cadantad equa.
liter ductas 4 centro perpendiculares, coniunga.
tur etiam alterutrautriufg =qualiter diftantium
extremitas cum centro circuli. Erquoniam per.
pendiculares ductz;ex definitione Linearigqua
. literd centro diftdtium, inter fe funt equales,cum
ab xqualibus redtis non pofline defcribi diverfa
quadrata:& harum zqualiumreCtarum quadrata
. , zqualia erunt, lisigitur perpendicularium qua-
dratis a fubtendentium reGos,que X ipfe, exde.
finitione, inter fe gquales fimt,quadratis fubtractis: & refidua quadrata,per 47 pri
miinterfe 2qualia erunt:atg tandem {ic etiam zqualium quadratorii latera equa-
lia. Sed quia utrungg ex 2 parte propofitionis 3 huius, recte duciz eftmedietas:.
& ipfee ducie inter fe xquales erunt, quod eft fecundum. Incirculoigitur zquales

re&txlinex,zqualiter,& re.quod demonftrafle oportuit.

ALIA EIVS QVOD IN HAC PROPOSITIONER SE.
' cundo proponitur,demonftratio.

Cadantad xqualiter ductasa centro perpendiculares,confungatur etiamalteru
wautriuf equaliter diftantium extremitas cum centro circuli. Etquoniam qug
ex centro ad circumferentiam ducuntur reGtelineg, inter fe equales funt : quadra.
tum igitur unius quadrato alterius ex centro duct¢linee,zquale erit. Rurfus quo.
niam utrfufq ex centro ducte quadrato, duarum linearum quadrata, ex 47 primi
aequalia funt: etiam qua ab fllis duabus defcribuntur quadrara,, harum duarumi.
nearum quadratis, &x cSmuniflfanoticia , Eidem 2qualia &c. bis ufurpata 2qua-
1ia erunt. Porrd ab utroque @qualium illo quadrato quoda perpendiculari utro.
bicp defctibitur,{ubtracto, ciiiplae perpédiculares (ucex hypotheli & definitone

uadam colligerelicet)unaalteri equalis {it,& refidua quadrata,ex communi qua
gam noticia,inter fezqualia erunt. Quare & horum equalium quadratorum late.
fa,zqualia. Atuerd horum zqualium laterum, duplices funt,ex pofteriore parte -
propofitionis terti¢ hufus,reGein circulo ducta: & ipfae ductg tandem exilla co.
shuni noticia, Eiufdem duplicia & c.inter feequales erunt. In circulo igitur 2equa-
lesrectelinew,zqualiter diftantd centro. Etxqualiter diftantes d centro, quales
fnter fefunt.quod demonfirari oportuit,

. NPOTAZIZE 1E. .
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PROPOSITIO XV, ’
T circulo,longiffima quidem eft diameter, Affagum uerd,femper pro
pinquior centro;remotiote longiof eft. LS

Sitcirculus,in eo etiam aliquot re@e linex ducta. Eftoautem quodunaharum
per circuli centrum;reliqua uerc utcungg ranfeant:dico.per ceritrum tranfeutitem
ex ductis omnium longiffitham, aliarum uero quamlibet centro propinquiorem,
temotiore longiorein efl¢, Virifcy enim omnium praeter tentrum ductarum extres |

(

mitatibas, rectis lineis cum ¢entro copulatis, prior propofitionis pars ex propoft -
tione 20 primi,una tamen reCtafubinde pro duabus alijs {ibi ¢qualibus fumpta,de:
mdftrabitur. Pofterior deinde ex 24 eiuld@retiiteri poteft.quod indicafle oportuit.

APPENDIX,
Oportet autem,ut omnes recte ducte exuna diametri parte appareant, & quis

dem ideo ut cognofcatur, quz linea ex reliquis diametro uel centro propinquior,
qu item ab eo remotior fit, Quare {i una, uel plures etiam ex altera diametri parte

r*\\

.

N

confpiciantur rectz linee,in ¢ua parte pauciores fuerint, efuslinez ad alteram pas
tem traducende funt hocmodo. Continuentur inrectum fingularum du®tarum,
. quibus in altera parte quales dircende funt , perpendiculares ad fuarum ipfarum
) longitudinem ultra centrum:deinde ab extremitatibus harum,tanquam reCtarum.
datarum. per 11 primi,ad angulos rectos line, ex utragg parte ufqpad circiiferers,
tiam continuarz excitentut. Et quoniam hz fingule, reClisin priori parte duciis,
ex definitione Re@arum in circulo aqualitera centro diftantium , zquales funt,
quaaq fire, xquali nunc yel gqualibus pro ¢qualibus ufurpatis; demonfiratio ut
" premiflactt abfoluacur, | B R
' PPOTAZIZ
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PROPOSITIO L
Quz 2 diametri circuli extremitate ad angulos reCtosducitur, extia
fpfum circulum cadet. Etinlocum,inter ipfam reCtam lineam & circum
ferentiam , altera reGanoncadet, Et femicirculi quidem angulus, omni
acuto rectilineo angulo amplior eft.Reliquus autem;anguftior,
Deftribatur circulus,ducatur in eo etiam diameter,dico primim,fi quglinea ab
alterutra diametri extremitate ad reos.excitetur angulos:extra circulum eamca- .
dere oportere,neq exangulo,fub ipfa & circiiferentia comprehenfo,aliamrectam

Xvn,

educi poffe. Angulum pratereafemicirculi, quifub
diametro & circumferentia continetur,omniym aca
torum reGilineorum maxim: quiuero fub circum.
ferentia & ad redtos excitata, omnium acutorum mi
nimum efle. Habet hacpropofitio quatuor partes,
que ordine fic demonftrari poflunt.Inipfam circum
. ferentiam, cum it latitudinis expers omnis linea,ad
rectos excitata cadere non poteft, cadetergointra
tel extraipfam circumferentiam.Quod {iintra cade
refumptii fuerit, mox, fipoffibile {it, ea duxta, & ad
circumferentiam ufq continuata, claufo item trian-

gulp, extremitate huius ad re¢tos duct altera,recta quadamlinea cum centro co-
pulata. Ecquoniam triangulum quod {ic defcribitur ex definitione circuliifofcelis

* eft:dwo igitur ipfius anguli quos ad bafim habet,inter fé z2quales erunt, Quia uerd
unus eorieft rectus,ratione ductx ad rectos angulos linez : & alter ficrectus erit,
quod eft contra propofition€ in primo 17, qua dicit, Omnis trianguli duos angu.
Yos,quomodocung fumptos,ducbus reis minores effe, Vel contra corollarium
ropofitionisin primo 3z, quod quidem dicit, Omnis trianguli non duos tantin,
sed tres eius internos angulos, duobus rectiszqualesefle. Ab extremitate igitur

diametri ad angulosre -
&os ductalinea, intra

., crculumnoti cadet, Et
\**~ quianeq in ipfametiz

circumferentiam, ut di.
Gum eft : extra circu.
fum ergo,utuult propo
fitio, eacadet, id quod
primo erat demonftran
dum. Quod uerd intet
duQam & ¢ircumferen

L 4
tham cadere nulla alia poffit,impediunt propofitio in primo 19, atqp deinde circuld
definitio, Alid enim quadam interpofita,fiad ipfam deinde a centro, per 12 primi,
Eapcndx’cularis ducatur, cumrectusin ttiangulo angulus utrogp reliquo amplior
t.ex propofitione etiam 19 primi,ampliori angulo longius latus fubtendatur:fta.
gim exdefinitione circuli,2quali tamen pro zquali linea [umpta, partialem fua to.
talilinealongiorem efle, inferri poteft:quod eft impoffibile.Patetitag id quod geé
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cundo demonftrandum erat. Et quia hocnunc conftat: angulum igitur ill&, quem
diameter 8 circumferentia continent,omnium acutorum re&ilineorum maximii:
reliquum deinde, fub circiiférentia & adreGtos angulos éxcitata comprehenfum
minimum effe, fequi necefle eft, cum alids {i fatuereturunusangulusillo maior,
alius deinde hocreliquo minor:exloco inter circumferentiam atgp ad rectos angu
los du®am,Strafecundam partem huius,alia recta educi poffer. Hoc autem cunt
demontftratum {it efle impoflibile: quodigitur tertic & quartd propofitii eft, iam
demonftratum erit. Conftatitac tota propofitid,quod erat demonitrandum.

: FOPISMA. .
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l : COROLLARIV M, o
Exhocfiné manifeftum eft, Quoda diametri circuli extremitatead
re&tosangulos du@aipfum circulum tangat. Bt quodre®alineacircu.
lum inuno tantum puno tangat.

E=: dmhy Quoniam rectamlineam, duobusin circuli circumferentia pun@is
comprehenfam, intraipfum cadere, ex 2 propofitionehuius oftenfum eft. quod
admonuifle oportuit.

FPOTAZIZ 1Z. '
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PROPOSITIO XvIl,
A dato pun&o,dato circulo, contingentem rectam lineam ducere,

Sit punGum datum,circulusitem datus, atqp propofits, d puncto ad circulum
contingentem rectam lineam ducere. futp igitur punctum cum centro circuli,
(quod quidem femper,ubi ignotum id fuerit, ex propofitione prima huius inueni
rilicet) per poftulatum primum, recta quadam linea coniungatur,atqs ubihac re.
Qacirculum fecuerit,inde per n primi ad angulos rectos linea excitetur. Potrd hac

. ~ eademrecta, qua cum piictum
datum & centrii circuli junta
funt,loco femidiametri fumpta
exdati cfrculi c@tro alius defcri
batur circulus, atqp ubiisad re-
Gosangulos ductam fecat, ex
hocpuno aliaad centrumre

~ &alinea ducatur,d cuiusinter.
fetione tandem cum circulo
dato, poftquamlinea reGta ad
datum pun@um du&afuerit,
cum hzcrecta eafit quemaxi.
me petitur propofitioni fatisfz
CGtum erit, id quod hoc modo
- dembftrabitur. Quonid enim
hac praeparatione duo triangu
" Yadefcriptafunt, quorum dud
lateraunius duobuslatetibys triangulialterius,ex definitione circuli,bis ufurpaﬁta;,-’
, ' . &qua
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zqualiafuntangulum etiam inter 2qualialatera,angulo equalem habent, cum ui
delicetille fit,qui ad centrum ponitur,bis fumptus:ex propofitione igitur 4 primi,
& reliquum tertium latus reliquo tertiolateri: anguli infuperreliquiangulisreli.
quis:ac totum triangulum toti triangulo zquale erit. Quiaautem unus angulus ex
reliquisin triangulo uno, is nimirit quem ad rectos ducta, & una dati circuli femi.
diameter comprehendung,eftrectus: & inaltero quihuic, propter 2qualitaté fub.
tenfarum, eft =qualis, lineaitemad reCtos ductam fecante, & altera dati circul
femidiametroincluditur.reCtus angulus erit. Hocigitur cumita fit: fecans hac,ut
diximus, ex priore parte corollarij propofitionis 16 huius,circulum-datum tange-

- tedicitur, Etquia hecfecans apundto datoetiam egreditur: faGum igitur quod
maxime uolebatpropofitio. A dato fcilicer puncto,dato circulo contingens recta
linea ducia eft. quod fieri oportuit.
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. proPOSITIO XVIilI,

.« Si circulum tetigerit reta quaadam linea, a centro uerd in conta-
&tum ducta fuerit recta quazdam lineaalia : ducta, in contingente per.
pendicularis evit. 4 ’

Defcribatur circulus,eum etiam tangensrecta linea ducatur: dicoigitur,fid cen
troad punétum contaclusrecta qugd\amh‘nea ducta fuerit,quod hacre®aad con
tingentem fit perpendicularis. Siuero non,ducatur per propofitionem 12 primi,a
centro ad ipfam contingentem recta perpendicularis alia. Et quoniam perpendi.
: cularis heec,propter xqualem & eretum fitum,

angulos cum contingente i¢sfis , equalesinter
fe écit , undefic uterqg eorum, ex quadam defi.
nitioné;reCus eftrationerecti huius, qui nimiri
efltini tridgrigulo,uterq ex reliquis eiufdem trian.
guliangulis,recto angulo minor erit. Quia uerod
amplioriangulo omnis trianguli,ex propofitio-
ne 19 primi,longius latus fubtenditur:ex defini.
tioneigitur circuli, 2quali tamen proaquali li.
nea fumpta,partialislinea fua totalilongjor erit,
¢ cum tamien contrd Totalis, ex cSmuni quadam
noticia, lineafua partialilongior éffe debeat. Quare prater contaiim 4 centro in
conting@tem ducta,ad ipfam perpendicularis non erit, Ouoiws i Sy 31155 &My
ris @A 17 & reliqua, Simili quogs ratione oftenditur,quod nulla etiam alia, pree-
ter eam, qua acentro ad contaGum tendit, ad contingentem perpendicularis effe
poflit. Quare hxcipfa quoe d centro ad contatum ducitur rectalinéa, in cStingen
tem perpendicularis erit. Siigitur circulum tetigeritrecta quadamlifiéa, 4 centro
~uerd in contatuni ducta fuerit recta quedami lined alia:ducta,in coiitingente per-
pendicularis erit. quod demontfirafle oportuit. '
. mPOTAXIE io. _
Edp wirhos idfrab i iofeue,dob It kpie i iparougin e bpbis -
ViegeUleie ppmpt g i WA T diebeions isou g Fop T WAy,
: PROPOSITIO , X1IX. N
Sicirculum tetigerit recta quaedam linea,a contactu uerdipfitangenti
‘adangulosretos rectalinea du®afueritierit in diicta centrum circuli,
b Aa Defcribatur
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Deferibatur ¢ireulus, eum etiam tangenslineare@a ducatur:dico,fi d conta@uy

- tanquam d puntoin contingente dato,per 11 primi, adrectosanguloslinea per
= circulum duQafuerit,in ea centrum circuli efle.
Quod finon, erit id neceflario extra eam alis
bi. Eoigituralibi conftituto atq fignato, inde
etiam recta quadam linea ad puné%:;m conia-

- Gus duta,cum hzc, per preemiffam 13, ad con
tingentem perpendicularis exiftat: angulus mi
nor maiori, uel partialis fuo totali, ex definitio-
ne, qua omnes rectos zquales inter fe effe intel
ligitur, qualis erit: quod eft impoffibile. Pun~
Gumigitur extra perpendicularem alibi confti
.tutum, centrum circuli non erit:inipfa ergo con
tingentis per circulum ductaperpendiculariid
eflenecefle eft.Si circulum igitur reta qugdam linea tetigerit, a contaCtu uerd &,
quod demonftrafle oportuit. :

rPOTAZIS | S
Epninia i 7the b8 ugFo yuria,dinhaotoy 3517 7o .06z
S i ol mouPd ey Sdorp Txwory o yavine, :
PROPOSITIO XX,
In circulo, quiad centrum angulus , duplus eft eius quiad circumfe.
rentiam, quando eandem circumferentiam bafim habuerintipfi anguli,

Defctibatur circulus, in eo etiam duo ponanturanguli, unus quidem ad cen.
trum , alter uerd ad circumferentiam, fic utambos unus & idem circumferentize
arcus fubtendat:dico, ad centrum pofitum angulum, duplum effe eius, qui ad cir.
cumferentiam ponitur. Huius propofitionis figuratio quia tripliciter uariaripo-
teft, triplici etiam demonfiratione hic opus erit. Aut enim ad centrii anguli alteri
fatus anguliin circiferentiaalteri lateri coniungetur,aut non. 8iprimum, cumex

A Y

definftione circuli 3 centro ad circumferentiam exeuntes linez, inter fe 2quales
fint,unde fic triangulum ifofcelesappareat. quianguli, ex priore parte propofitia.
nis § primi,{unt inter fe 2quales, hi {imul fumpt,ad werung Fquah’um duplietunt.
Sed quia his fimul, ut duobus internis & oppofitis trianguli angulis, &qualiseft,
expropofitione 32 primi,angulys ad cenarum pofitus ,ut eiufdem wianguli angu-
lus externus:& ad utruneg 2qualium idem extenus, ad centrum pofitusangulus
duplus erit,quod oftendifle oportuit. Sed efto iat quodnS coniunganturlateraz
quiauerd tum accidit , quod unum latus unius, latus un@f alterius angulifecer, aut
nonfecet, Sifecet, diametro ab angulo quieft ad citcumferentiam per cmg;m daz
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&a, cum tam totals qudm etiam partialis ad centrum externus trianguli angutus,
per eafdé propofitiones primi bis ufurpatas, fuo interno oppofito angulo duplus
{it, partialibus ab ipfis totalibus fubtraciis, cum hi & illi ecodem modo fefe habeit:
: . & refiduianguli,unus ad alterum,circa centrom qui.

. . demad eum qui eft ad circumferentiam dupluserit,
Quaod fi uni unius, unumlatus alterius angulinon
fecet,ducatur ab angulo qui eftad circumferentiam, .
perangulumad centrum reta quadam linea, & de-
monftratio (partialibus tamen utriufcg angulifimul
fumptis)ut modo ficcedet,angulum cilicetad cen-
trum eius, qui eft ad circumferentiam , duplum effe,
Angulus igitur quiad centrum in circulo ponitur,
duplus eft eius quiad circumferentiam, qualitercunt
quefané hi,;mado una & eadem circumferentia fub.

tenduntur,defcripti fuerint.quod demonftrafle oportuit.

‘ NPOTAZIS . KA. _
- Epxdure, ai v abrrd 7 pehpan 'ymw'aa, loves NA e Sonlp.
PROPOSITIO xXxXI.
In circulo,quiin eodem fegmento funt anguli,equalesinter fe funt,

Deferibatur circulus, in eo etiam aliquot it .
peruno & eodem fegmento.anguli: dico,illosan
gulos inter fezquales effe. Quod quidem, ductis

. - afegmenti terminis ad centrum duabus rects li.

‘ neis, per precedentem 20 & communemillam
noticiam, Quz eiufdem dimidia,aqualiainterfe
fune,manifeftum fiet,

. PPOTAZIZ KB, K

© Tap q pis nUxANS Tergrmhelowp , ki kBWTIop Yuvicd , dvoip tpldie

doos Saip, ; S o
: PROPOSITIO XXII

- Quadrilaterorum in circulis anguli, quiex oppofito, duobus redis

funt quales, y .

Defcribatu circulus , in €6 étiam quadrilaterum qualecungg, aequalium uelin,

: -+ equaliumlaterum:dico,angulos quofq oppofl

tos duobusredis equales effe. Ducanturin qua

drilatero du¢ diametri.Et quoniam oninis trian .

li tresanguliinteriores, ex corollatio propo.

ﬁg'onis 32 primi,duobusreéQis zquales funt.Et

rurfus, quoniam etiam adurales inter fé funt, ex

: - praemifla 24, quiineoden fégmento fintan.

L guhf , €0 quod prius dicitur; femiel: alterouerd,

is ufurpato,bis infupef angulo pro ¢qualialio

fumpto: quantum ad duos oppofitos inquas

Ce - . drilatero angulos ratione oppofitionis unius,

propolitioni fatisfaum erit.Potrd eode ordine,demonfiratione pro alijs duobus

b ' ’ " Aa = oppofitis

A
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oppofitis in quadrilatero angulis inftituta,quod & illi duobus reQis angulis 2 qira

‘fes {int, manitefte patebit. Quadrilaterorum igiturin circulis anguli, qui ex oppo»
fito, duobusredis funtzquales. quod demonftraffe oportuir. -
. FPOTAZIZ Kl
Ewi @ o) sbsines, Ao 7wk pacroexinhep buote wgd dviove,o0 cuseebiioove
o Yl TR QTR LA, ) :
PROPOSITIO X X111,
Super eadem rectalinea,duz fectiones circulorum Gmiles & inaxqua.
Tes,non conftituentur ad eafdem partes,
Defcribatur circuli fectio: dico, quod fuper eius retaimpoflibile {it, aliam, de-
{criptz fimilem & inzqualem,ad candem etiam partem, poffe coftitui fetionem.
Quod {i uideatur hoc pofle fieri, conftituatur faneé fuper hac reGtalineafe@ioalia,
Jut quze pofite {imilis fit & inzqualis, ad
JPTIICOILTI . illam eandem etiam partem , & extendas
X *, tur, per primum poftulatum primi,recta
.. quaxdam linea, ab unareCie extremitate
perarcus utriufcg feCtionis ranfiens , acp
ubi hzc fectionum arcus fecuerit, inde
etiam , per poftulatum eiufdem primife.
cundum,rectzlinee adalteramre@x ex.
tremitatem ducantur. Et quoniam fe¢tio
nes funt,ex hypothefiaduerfarij, inzqua
les,atqp etiam {imiles, cum fimilitudo fe-
‘ .. Cioni circuliab @qualitateangulorum,
qiros illz feGiones fufcipiunt,definiatur:anguliilli quos fecundd ductz cum pria”
main fetione comprehendunt, éxternus & internus oppofitus unius trianguli,
inter fe ¢quales erunt.Sed quia non funt,ut quidem hoc propofitio in primo 16 te-
ftatur , neqp fectiones etiam, ut ponitur , interfe inzquales & {imiles erunt, Super
eadem igitur recta linea, duz fetiones circulorum fimiles & inxquales, non con.
ftituentur ad eafdem partes.quod demontftrafle oportuit,

APPENDIX.

Poteftetiam figura huius propofitio.
nis defcribi, ut fuper fectionibus confti=
tutorum angulorum uterqy fud propria.
. fatera habeat, utd latera unius ab alte.
rius fe@ionislatetib.includantur. Quod,
fiad hunc modi figura deferipta fuerit,:
tum quia angulus interioris ahgulo fe-
@ionis exterioris,per propofitionem zx
primi, maior eft, defcriptiigiturarcus {i.
miles non erunt,id quod eft contra pro.
fitionis hypothefim. '

Ttem licet uterqp angulorum furaproprialatera
habeat, a¢cidit tamen aliquando, urunumlatus
_unius,unumalterius fe@ionislatusfecet. Quod i .
fic,tum propter demonftrationem faciliorem, ab
interfeGioheéarcus interioris , & lateris unfus an-
guli fetioniis exterioris 2liaad extremitatemre.
te linéaredta ducenda eft.Et quoniam in eodeny
fegmento anguli, &xpropofitione 21 hiﬁﬁ:éi?m":
ung
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fe funt 2equales,cumunus eorum alio quodamalterius fegmentiangulo, ut exter.
nus {uo interno ; ex propolitione 16 primi, maior fit: & alter, propter 2qualita.
tem,eodem maior erit:non aquales igitur anguli,neq etid {imiles feé’h’oues,‘quod
eft contrahypothefim. Super eadem igitur reCtalinea, duz fectiones circulorum
fimiles 8 inzquales, nd conftiturur, ad eafde partes, quod demGftrati oportuit,

RPOTAXIE = KA, . N
Taimilowpslbedy subie TuipaTe wixhwp,iov &NAFAss S,
PROPOSITIO X X111,

Super xqualibus reislineis fimiles circulorum fectiones , quales
-fnter fe funt. -

- Sintduz uel pluresrecta linex 2quales, fupe ffs etiam fimiles circulorum fz.

tiones cOftitutz ; dico,

_ v Y ' . illasfeGiones inter fe ¢

5 , quales efle, Eft hujys

oy _ ~ propofitionis demon »

ftratio preecedens 23, Nam congruente uel fuperpofita una fe@ionealteri, cum

earum rectx, ex hypothefi, fint inter fe zquales, una extremitate unius fuper

hafectionis alterius pofita,, 8 in alteram huius altera extremitas llius coihcidet,

quarefic & arcus fectionum coincidere oportet. alids fequeretur,, Similes & inz.

. quales circulorum fectiones fuper una & eadem

. recta defcribipofle, quodeft contra propofitio.

. hem praecedentem. Coincidunt ergo,ac propte-

reaequales etiaminter fe, ex communi quadam

noticia,que in primo his uerbis expofita eft, Que

congruunt,& reliqua.

DEMONSTRATIO ALIA,

- Supérponatint unafectio alter,itautunius extremitas una fuper altérius fectio,

eaa
et taa,

s uham extremitatem ac reGtaluper rectam collocerur. Bt quoniam gquales fime
ipfa reia:altera extremitas unius cum altera alteérius fectionis extremitate coinci
det:atg hinclinealinex ¢ongruit. Quod fifeio -
feGtioni cOgruat: eas inter fe aquales effe, utuuli
propofitio,exnoticia quadam communi conclu
*.\ ditur, Siigitur &ca. Efto autem qudd non con-
| e X gruantfectionesbafibus congruentibus,fed difs
Pétant,atqin diverfaloca cadant. Quoniam énin circulus , ut uule propofitio is
huius, in pluribus punctis quam duobus circulum alium non fecat, cum hicin tri-
bus punds fiat circulorum fectio , propofitioni citatz contrarium fieri apparet,
quod non conceditur.Quare congruente linealinez,nS poteft non fedioni quo.
quefectio congruere. Super 2qualibus i%itur reClisfimiles circulorum feGiones
conflitutz:& iple feCtionesinter (¢ equales erunt. quod demonfirafle oportuit,

/. PBPOTAZIE KE. - S
| 7@:114&1@*&0&39,7&0@%&4& P gy oSmop B8y T,
oo ‘Aa 3 PROPOSITIO
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. - PROPOSITIO XxXv,
Circulife&ione data,defcribere circulum cuius eftfeio.

Sitfectio circuli data, atp propofitum, circulum eius defcribere hoc eft, fe o,
nem hanc,ut circulus taridé {it, perficere 8 complere, Diuidatur igitur recta, fuper
quam eft conftituta fectio,per propofitionein 10 primi,bifariam,atqp 4 puncto di.

: . uifionis huius ad angulos reos linea excite.
tur, ad-arcum ufque , X ultra etiam lineamre.
¢tam, quantum nimirum neceffarium fuerit,
eam prolongando. Erit autem in eaadrectos
ductalinea, utteftatur corollarium propofitio
nis prima huius,centrum circuli. Ducta igieu
abhuias n%¢ dpJuis ductae & arcusinterfectios
neadangulum fectionis alterutrum reCtaqua
damlinea, fi ad hanc anguli inter fe zquales
fint,ubi haceadem n®s3pdde ductareciamarcusfecat, ibicentrum circulizipfam
uero fetionem,Semicirculum effe pronuncies.Eoigitur exhoc pun®o circiniof.
ficio completo,nona propofitione huius adiuuante, propofitioni fatisfactum erit.

Qudd fidictianguli fuerintinter fe inzquales, angulo ei quifubreaha¢, argea .

fuperqua eft conttituta fectio,cOprehenditur, per 23 primi,utalteri angulo xquae

fis fiat, reGx cuiufdam linex ductufuccurrendum erit. Quo faco, ubihzeadre,
os ductam tetigerit, centrum circuli ibi efle proniiciabis. id quod fic demonftra-
ripoteft. Ducatur ex hocpunctoadalterd arcus extremitaté re®a quedam linea,

Etquoniam haec,& alix duz,c‘pz exhoceodem punctoad circumferentiam con-

currunt rectzlinex, ex propolitionibus 6 & 4. primi equalesinter fefunt: quod
tandem id puncum, de quo iam agitur, eius, cuius eft data fe@io , circuli centrum
fit,ex propofitione  huius manifeftum erit. Eo igitur nunc fecundum uniuszqua:
lium linearum interuallum, per 3 poftulatum primi, inde defcripto, cum perreli-
quarum etiam zqualium extremitates tranfeat,propofito fatisfactum erit. Circu.
liigitur feGtioni daca, circulusipfe delcriptus atgg cOpletus eft:quod fieri oportuit,

EST ET ALIA HVIVS PROPOSITIONIS DEMONSTRATIO,

Indatafe@ione,cuius circulus compleri debet,ducantur duz re¢ize linex. Vel,
utfitoperatio certior. Sumantur wiain fectione puncla,utcuncy: hxc duabusres,

(Hslﬁms copulmnn-,&emnt,ut fupn,dxumfc&dnerc&; linex ductae. Harun
: c nune
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nuncutradp bifarfam diuifa , d puncto diuilionis utriufp ad angulos rectoslinea, -
per propotitionem s primi exciterur,ubi tandem hz duzadrectos ducte fefemu
tuo fecant,ibi per corollarium prima huius, bis ufurpatum, circuli,qui fectioné da.
tam fua defcriptione comprehendit, centrum effe pronunciabitur.

Quodfiad re®tos ductz fefemutuo non fecuerint,, id quod aliquando , ubiin
circulo ductz reCtzlinez parallele funt,accidere poterit,quia tim ad rectos ducte
<oingcidunt, atq {imul una realinea funt, ea bifariam dividenda, per punctum
deindehoc,centrum quafici circuli exprimendum erit,

[

i

APPEND IX, :
Vtuntur hac propofitione, qui centr@ trium punctorum, cum opus fit, quare
re,hoceft circulum,per datatria puncta tianfeuntem,defcribere folent. Nam cum
citeylus per data puncta-tranfire debeat, fetionem quandam circuli perpusicia
data occulté ductam fibi imaginantur,Quod deinde ex tribus illis punciis (uno ra

. . centrum / circuld
menbis repétito)tanquam ex tribus centris, officio circini , ultra medietatem fpa.
cij,per quod arcus defcribi debet,femper extenfi, quatuor circulorum arcus defcr
bant, ita utfempet bini & bini fefe mutuofecent,, per puncta tandeminter fedtio-
num duas tectas uerfus unam & eandeém partem ducat,nihil certe aliud eft, quim
di@a pun@a duabus retis coniungere,d media deinde haram , ad angulos rectos

lineas excitire.ld quod cuilibet,propofition€ 11 primi altius intuenti,perfpicuum
erit. At huius hocloco LeQtorem admonere uoluimus,

SEQVITYR HVIVS TRACTATIONIS PRO CEN.
tro trium pun@orum inveniendo figura
geometricaalia, . ) E

L . FPOTAZIE®
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‘ FPOTAZIS K, .
Eprris irtis wimaoss, ai Qe Yeavies G lowp w006 dp Ppinger, it
s mois xgirgois,loire 7100 ods RS Quiouus wor BePunvics, ‘
o PROPOSITIO XXVI ‘
Inzqualibus circulis, 2quales anguli in 2 qualibus circiferentijs fub.
tenduntur,fiue ad cencra.feu ad circumhferentias deduifuerine,
Defcribantur ¢quales circuli, quod nimirum un circini éxpanfione fieri debet,
inijs etiam, tam ad centra quam ad ipfas circumferentias, &quales anguli, inuno
quidem primd ad placitiiillis defcriptis.in altero uerd uel alijs ; fi plures quam duo
circuli fuerint,uno cuiufg anguli latere du&o,per propofitionem in primo 23 de.
fcribendi funetdico igitur, quod illiangulitam ad centra quam id circumferentias
pofiti, fubtenfos arcus 2qualés habeant. Quonia enim angulus dd ¢entruti unius
 eftzqualis,ex hypotttefi,ariguld,fimiliterad centrum pofitd; circuli alterius, 8¢ rue
fus quortiam a centris ad circumferenuias linex recta duct; propter zquales ex

cpypotheficirculos,inter fe squales f@gﬁfﬁgulk tertiofatere ducio Schalzat}m
' . tialatera
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tia lateraer propofitionem 4 primi,circumferéntig deindeuiel circatorum fetio
nes,propterea quod angulos,ex liypothefi, inter fe quales fufcipiant, Pet defini.
tionem {imilium feGionum, & propofitionem 24 Huius;inter{ésequales erunt.
Subtradtisigitur nunc qualibus arcubusab eeqinalibus éiréulis,cim & refiduiar.
cus, 3 quibus fcilicet quales in zqualibus circulis anguli fubtetiduntut, ex com.
mwni quadamnoticia inter fe zquales {int, propofitioni fatisfactuin erit. Aequa-
lesigitur anguliin 2qualibus circulis,ab 2qualibus circumferentijs fibtenduntyr,
figead centra,feuad circumferentias deductifuerint.quod demonfirafle oportuit,

OPOTAZIZ KZ.. ’

Eypiciraiendursis, ai T\ irwp moup6eriop Pebuniiar ytaviek; iGee ks

Aars Seip, i Te 7109 Toig ugirgois, ik Te 7ios Tode TRUPE Jsious wor

Peprxiviot, ‘ : '

‘ . PROPOSITIO XXVIL

In zequalibus circulis,qui fuper 2quales circumferentias deducuntur

anguli, quales interfefunt, fiuead centra, feu ad circumferentias de-

dudtifuerint. ‘ _ :

. Defcribantur2quales circuli,ponantur etiam in fjs fuper 2dirales circamferen..

tias anguli: dico igitur,quod illi anguli,cam ad centra qudm ad circumferentias po

fiti, inter feaequales fint. Quoniam enim quiad centra ponuntur anguli, funtaut

. ) .

interfeequales,autnon, Sizquales: 8 quiad circumiferentias ponuntur anguli,
cumhi,ex propofitione 20 huius,fintad centrum pofitis dimidia, inter fexquales
erunt,quod eft propofitum. Quod fi fuerintinzquales,fuccurratur uni ex his,per
23 primi,fiue maiori five minori angulo, utalteri xqualis fiat,quo ficte,& illorum

wqualium angulorum circumferentiz uetarcus fubtendentes, pef pramiflam, ins

N — et Sed o el et Sbypocil o
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anguli fubtendens: perhaneigitur communem noticiam, Quéx eidem funtxquas
lia & reli. infertur tandem , partialem totali fubtendenti circumferentiz xquatem:
effe,quod eft impoflibile. Inzquales igitur non funtad centrum pofiti anguli, fed
zquales.Et quia zquales:etiam ad circumferentias pofiti cum fint horum dimidij,-
ut dictum eft,interfeequales erunt. Aequales igitur circumferentia uel arcus , ity
2qualibus circulis,zquales angulos fubtendunt,liue ad centrum, five ad circumfe
rentias pofitifuerint,quod demonfiraffe oportuit. R
L NPOTAZIZ . KH - S
Ep mig loms windsrs ofy iGu 061 loves w60l as b paapgon, vl pls ust-
Qovee it gisigovt,low o WNdezloves 7t Adelovs. o
PROPOSITIO XXVILL, :
Inzqualibus circulis,zequales rectz lineg,2quales circumferentias au
erunt,maiorem quidem maiori,minorem nerominoric .
Deferibaritur zquales circulijin fjs etiam zquales rectz ducantur : dico igitur,
perillasrectas xquales etiam in circulis auferri circumferentias , maiorem {cilicet

maiori, X minorem circumferentiz minori. Nam ductis ab extremitatibusreta:
rum ad centrarecislineis, cii circuli ex hypothefifintinter fezquales, X hx rc&g

|
e
O |
du@tz exdefinitione 2qualium circulorum,inter fe zquales erunt. Quare & angu
liad centrum pofiti per propofitionem s primi,zequales, atq infuper arcus uel cir-
cumferentize,qua hos 2quales angulos fubtendunt,per 2 6. huius,2quales,quod
eft unum. Porro quia circuli ex hypothefi funt equales,ab his igitur i zquales cira
cumferentiz ablate fuerint, 8 que relinquuntur circumferentie,ex communi quas
dam noticia,inter fe 2quales erunt.In circulis igitur zqualibus,xquales rectelineg
2quales circumferentias auferunt,maiorem quidem maiori,minorem uerd minQe
. quod demonfiraffeoportuit,. ‘ o

FPOTATIE xe.
Evvisions gtfw:c,-\‘:whv‘csf@swtpﬁeim’i@ sUhéich morivion.
PROPOSITIO XXIX. :

In 2qualibus circulis, fub 2qualibus circumferentijs 2quales recte
inex fubtenduntur, : o
Vtpracedens 28, {Fel' aquales re®as iti zqualibus circulis dutas, 2quales cir
cumferentias auferriafferit:fic quotp héec uiézgma nona; ubiin wqualibus drculis
perlineas quafdam rectas, zquales circiiferenti¢ ablate fuerint, illas reQas xqua-
les effeinfert. Defcribantur igitur 2quales circuli, in fjs etiam zquales fumantur
circymfesentiae: dico igitur, & illarum aqualiym cirqimfarentiaum reCa fubs

. o -



EEN R

LIBER TERTIVS, 195
tenfeinter fezqualesfint. Ducantur ab extremitasibus fubtenfarum ad centra te-
Galinex. Etquoniamhzrecix duciz, propter xqualitatem circulorum exhy-

_pothefl, ex definitione primahuius, inter fe 2qualesfunt, anguliinfuperad cen,
tra,fub llis equalibus ductis comprehenfi ex 27 huius,quales:& lineg his zqua.
Hbus angulis fubtenfe, qua etiam fub circumferentijs zqualibus fubtenduntur,

;‘g'c',r propoficionem 4 primi, inter fe zquales erunt. In circulis igitur eequalibus,
ub zqualibus circumferentijs 2quales rectzlinex fubtenduntur, quod demon-

ftralle oportuit, ‘ ' '

FPOTASIS A
Ty Jbsiony moupdpany , dixe Teuverp.
PROPOSITIO X XX.

Datam circumferentiam,bifariam fecare.

Sit circumferentia data,, atcp propoficum eam bifariam fecare, Datz igitur cirs
cifferentiz extremitates recta quadam linea confungantur , hac deinde recta bifa-
riam divifa , 4 puncto diuifionis ad rectos angulos linea uerfus circumferentiam
excitetur; & erithac,ipfa quz circumferentiam bifariam fecabit, quod ficdemons -

TN

ftratur. Ducantur d fetionis puncto in eiréumferentia ad eius extremitates diza
' rect¢linee. Etquonia hae duz reCig,ex propofitione 4 primi,inter fe gqualesfunt,
& rurfus quoniam in circulis 2qualibus xquales retelinez, per propofitionem
23 huius, citcumferentias zquales auferunt, maiorem maiori,& minorem minori:
cum quod de ¢irculis 2qualibus,, illud ipfim etiam de uno & eodem dici polle &
uerum effe coftet, demonftratio abfoluta erit, Dataigitur circumferentia bifariam
diuifa eft.quod feciffe oporruit.

nproTAS1S o AA
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S PROPOSITIO XXXI. ;

"Ii circulo, angulus quiinfemicirculo eft:rectus eft,qui uerd in maiori
fegmento:minor reto, quiautem inminori fegmento: maior eftrecto,
Etinfuper ,angulus maioris fegm#eti:re&6 quidem maior ; minoris uerd
fegmentiangulusiminor eftrecto. :

" Habet hzc propofitio quing partes,puta quod in femicirculo angulus: reGus
fit,in majorifegmento quam eft femicirculus:minor reco,inminori autem:maior
recto, Praetereafegmentorum angulos, femicirculo quidem maioris:tectomino-
rem, quod uerd eft fegmentum femicirculo minus: eius angulum recto maiorem
efle oporteat. Haec niicfingula ordine fic demoftrari poffunt, Defcribatur circulus
cam (!l)xa diametro , ducitur etiam d diametri extremitatibus ad pun®umaliquod,

in circumferentia ubiuis fumptum,duzrecteli.

neg:dico, has duasrectasangulum reGtum con.
tinere. ?md quidem, {ialtera ductarum ultra
circumferentiam fecundum continuationem
inrétum eieCta,exhocipfoangilo deindere-.
¢ta quadam linea ad centrum ducafuerit, fic
demontflrari poterit. Quoniam eriini totalis in,
circulo trianguli unum latus ulterius produ.
- Gumeft: externus qui ficdefcribiturangulus,
duob. internis oppofitis,ex propofitione 3z pri
mi gqualis erit. Sed quiahis internis,ex defini.
tione circuli & priore parte propofitionis quin
t¢ primi, bis ufurpatis, 2qualis etiam eft angu.
fus, quem dug in femicirculoreéte lineg includunt:eidesn igitur in femicirculoan.
lo di&us externus equalis erit. quare,ex definitione 10 primi, utergprecius, In
%:micirculo igitur angulus,rectus eft.quod demonftrafle oportuit. ‘ :

. POTEST HOC IDEM ETIAM ALITER DEMONSTRARI
: + inhuncmodum,

Duda abangulo in femicirculo ad centrum retalinea, cum partialium an,
. gulorum uterque,unitotalis trianguliangulo,

* ex definitione circuli & priore parte propofi.
tionis quintz primi, {it #qualis, atqg hacratio-
ne & communi illa noticia,Si ¢qualibus zqua
liaadijciantur, &c.idem totalis ducbus intri.
anguloreliquis xqualis: utrunque zqualium,
refpeCutoralis trianguli,ex corollario propo.
fitionis 32 primi,duorum reGorum medietas,
.atqp tandemutrunque per feunireto xqualis.

erit,id quod demonfiraffe oportuit,

ANy awidifions 6;0&2:%';"‘21'57@? Aumvkio yeviap: i
" Aliademonfiratio iftius quod in propofitione dicitur, Angu.
' A ‘Tumin femicircule reGum effe, R
' Cum expropofitione 3z primi, Omnis trianguliuno latereulterius produ&o,
externus angulys duobys internis oppofitis gqualis{it,cumép etid ex prioreparte
« T PR propofi.
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propofitionis ¢ primi,ifofcelif triangulori quiad bafim funtanguliinterfe 2qua.

esfing hac & illabis ufurpata:quiad centr funtan%uli,ute‘rcpadaltetiustriangu.

liangul, din circumferentia exiftentem,duplus erit, Sed quiaad centrum pofitian-

guli,ex propofitione 13 primi,duobusrectis funt zquales: eorum medietasigitur,

uteftin femicirculo angulus,duorum rectorum medietati,hoc eft unirecto, xqua.
iserit,  Hinccolligitur .

" o ~ _roriZmA
Ex fptre oomddip, om bk wgryins & pia yw’x Quoiplon 5 Spbh Fes,
Asrpygirii ixeivne iefisrods abrrods lolw &Y. Orip Ik of igefys yeviod
Cecwory - dpdat &y, _
COROLLARIVHM.

Exhocfané manifeftum,Quando trianguli unusangulus duobus, re.
liquis fcilicet, xqualis fuerit:illum retum effe. .
_ " Propterea quod ille deinceps fe habets, eifdem duobus reliquis sequalisfit,
Quando autem deinceps fe habentes,anguli 2quales fuerint:rei eruntambo.
Nunc quantumad fecundam ac tertiam propolfitionis partem.
Defcribatur circulus,ducatur in eo etiamrecta quadam linea,non per centrum
tranftens,puncto deinde in utriufque fegmenti circamferentia fumpto,adutrungg
eorum duz ab extremitatibus ducta recta ducantur linez:dico igitur, eum angu.
tum qui eft in maiori fegmento,reto minorem:illum uerd quieft infegmento mi.
nori , rectomaiorem effe. Ducatur in circulo diameter, quomodocundgs,ad huius

it =\
9

extremitates deinde ab angulo, qui quod talis fic chalx’s proponitur , demonfirari
debet,duzre@elineg,uel una tantum fifuffecerit. Ec quoniam angulus in femicit.
culo, per primam partem propofitionis huius , rectus eft, cumangulus qui eft in
maiori fegmento,fit recti angulipars, contrd uerd, anguli illius qui eft in minori
fegmento,ipfeangulus reGus pars: quitigitur in maiori fegméto fuerit angulus,ut
pats,tecto minor, inminoriuerd,ut totum,recto angulo maior erit. Vel,probato
uno,quod autin fegmento maioriangulus, recto minot fir: aut alter, recto maior,
<it Omnis quadrilateri,in circulo defcriptianguli ex oppofito, per propofitionem
2z huius,duobus\ﬁnt rectis zquales:{tatim tandem & alterum inferri poteft. Quar
toigitur iam,quod in propofitione dicitur,angulum maioris fegmenti,re¢to maio
rem:acultimé tandem,minoris fegment, reé%g minorem efle, fic demonfirerur,
Décripto circulo, in eo etiam pratet centrumrecta quadam linea du&ta:dico,&c.
Ducaturin circulo diameter fic,ut eius una extremitas uni duct extremitati copu
lecur,altera deinde ductz cumaliera extremitate diametri re%a quadamalia iuéx}l-"
LA 3 a
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& ubihaec eadenirectaultra circumferentiam cStinuata fuerit, demonfirationis
‘ - ., figurapararaerit. Etquoniam maioris fege
“  menti angulus, ut apparet, €0 angulo qui
ex prima parte propofitionis huius,retus
eft, maior exiftit, angulorum poridinhac
figura deincepsfehabentii utercp,ex corol
lario pramiffo rectus eft: qui igitur maioris
fegmentieft angulus, utrotum, rectoma-
ior: contra,qui minoris,ut pats , angulore.
¢to minor erit. In circulo igitur qui qui.
dem, & reliqua,quod. demonfirafle opors,

tuie,

rroTAXIY AB, : ‘
By wiAg Wdaral mi ebéia, kb K] agts vwl B winrop dfxtine

-~ 4 -~ N ! ~ - a3, LY .
WS T s T wixAsy * ks woiss ywvias 7ig i ipanfousin, i wwavay
TGS G pis PaNaf TO RN THipucorywvicus,

PROPOSITIO XX X11,

Si circulum tetigerit recta quaedam linea,a contactu uerd extendatur
quxdam reQalinea circulum fecans:anguli quos facitad contingentem,
xquales eruntijs, quialternatim in circuli fegmentis confiftunt, angulis,

Defcribatur circulus, ducantur etiam duz re@zlinex, quarum una circulum
tangat,altera uero a puncto contactus,per circulum tranfiens,eum fecet: & erit cit
culus per fecantem quidem in duo fegmenta diuifus. Statuatur nuncin utrog feg.
mento angulus,perbinas & binasrectaslineas ductas. Hisitaque defcriptis: dico,
quodafecante & contingente circulum uterqp comprehenfus angulus, ei, quiex
altera parte in fegmento ponitur,qualisfit. Poteft in defcriptione tigure, uel quae
percirculum extenditur, uelilla qua inuno fegmento angulum conftituit recta
linea, uel neutra harum per centrum tirculi trinfire. Quantum ad primum, Cum
in fegmentisangulorum ytergp, ex prima parte propafitionis 31, rectusfit,cumé@

etlamipfafecansad tangentem,ex 1, fit perpendicularis,atqueitautercp angulos
rum qui fic fiunt, reQus:illis mediantibus,per communem illam noticiam, qua om
nesrectianguli xqualesinter f¢ funt,propofitioni tandem Rtistactum erit. Quan.

. tumy
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tym ad fecundusm. Cum triangulum appareat,cuius in'femfcirculo angufus ex pri.
ma parte propofitionis 31 huius,retus eft,cumép etiam Omnis trianguli rres angu
liinteriores,ex corollario propdfitionis 32 primi, duobus rectisequales fint: reli-
quiduo eiufdem triangulianguli, uni recto xquales erunt. Sed quia unus,rectus-
etiam eft ex 13 huius,angulus quem nimirum ex eadem parte contingensac per
«Lentrum tranfiens re@a linea comprehendunt: per hanc communem noticiam,’
Quae uni funt 2qualia, & c.illi duo uni huicangulo xquales erunt:communiigitur-
illo angulo quem habent,ablato,quantum ad unum angulumiam propofitio cont
{tabit, Dereliquo tandem,cum tam quadrilaterorum i eirculis anguli , qui ex op s
pofito funt,ex 2, huius, quim etiam qui 4 contingente & per centrum tranfeunte
recalinea cOprehenduntur,ex propolitione 13 primi, duobusrectis equales {int:
£x communi quadam noticia , duo priores pofterioribus dusbus angulis zquales
erunt,ab 2qualibus igitur his , angulis quiiamdudum equales inter fe efle demon
ftrati funt, fubtrais: & dealteroiam angulo,quod lle exaltera partein fegmento
polito angulo axqualis fit,dubium amplius non erit. Quantum ad tertium, ubi feili -
. cetneutra reCtarum, neque circulum fe-
cans,nec etiamilla queinfegmentoan-
gulum conflituit , per centrum circuli
tranfeat. Quod fihocmodo figura defcri
pta fuerit, tum a puncto conta®us, per
11 primi,ipfi tangentiad reGtosangulos
linea excitanda eft. Erit autem hzc,cum
ex propofitione 15 huius,centrum ¢ircy:
li contineat,diameter circuli. Coniunga
tur porrd diametri altera extremitas cif.
extremitate fecitis, Ecquiaangulus qui
fic defcribitur, eo quod in femicirctilo
exiftat,rectus eft: reliqui duoin hoc tri.

' anguloanguli,unirecto zquales erunt,
Sed quiaangulus etiam ad contactum totalis ex illa parte,rationead rectos angu.
los excitate linez, eft reCtus:idem totalis prioribus duobus 2 qualis erit. Subtracto
igitur ab illis @qualibus angulo quodam illis communi, cum inomni circulo qui
in eodem fegmento funt anguli,inter fe equalesfint,de eo quinimirum inilta par.
te fub tangente 8 fecante comprehenditurangulo,quod ille ex altera parte in feg-
mento angulo zqualis fit,tandem conftabit. Dealtero nuncangulo nuflum etit du
bium, quin & ipfe in altero fegm&to angulo aequalis fit. Nam cum quadrilaterum
in circulo defcript,duos angulos oppofitos duobusrectis gqualeshabeat, cumép
infuper illi, qui 4 tangente & fecante circulum comprehenduntur anguli, duo.
busrecis 2quales{int,per cdmunemillam noticiam,Eidem 2qualia &c.illis duo.
buys.in quadrilatero angulis,quos fecans cum contingente facit,duo anguli 2qua-
leserunt. Quiaatit unus,ut iam oftenfum, eft uni gqualis: & alter tandem, perfub.
:traCtionem zqualiumab #qualibus , alterl angulo 2qualis erit. Sicirculumigitus
tetigetitrecta quxdam linea,a contactu,&c.quod demonfirafle oportuit,
B _FPOTAZIZ AL
* Ewi ] dblions solsins gpifon 7uidina winds, fodoluop yuview iclw i
dbbion ywvia sibuypdpus.
v PROPOSITIO XXXI1II,

Super datareQalinea defcribere fectionem circuli, capientemangue
fum equalem dato angulo redtilineo, ’

[ 1

Requirdt
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Requirithac propofitio re¢tam lineam datam,angulum item reclilineum datunr,
proponit aute,quomodo fuper datarectafectio,quz datorectilineo angulo ¢qua
lem angulum capiat,defcribatur. Angulus datus poteft efleredus,aut non reGust
-Sirectus,data reGa bifariam dividenda,fuper ea deinde ex puncto divifionis femd
circulus defcribendus eft, & fa®um erit propofitum :id quod ex prima parte pro-
pofitionis 31 huius demonftrari potetit. ALITER.  Sirecius fuerit angu.
lus propofitus, conftituatur ad alterutram reci datx extremitatem,atcy ad iplam
rectam lineam,per 2 3 primi,angulus,dato angulo ¢qualis, recta deinde bifariam
diuifa,ex puncto hoc,fecundum alteram eius medx'?atem defm‘b?'mr dr;ulu§ Et
uoniam angulus quem applicata adrectam

Angulus datus,rectus. gatam conﬁi?uuit, exq ﬁrudul;g, recluseft:reCe

. datz applicata circulit illum,ex corollario pro-
. pofitionis 16 huius,tanget. Et quoniam etiam,
uthabet propofitio prazcedens,angulus quem

he dugrecte comprehendunt, infegmentoan

lo ex aduerfa parte eft gqualis,illoigitur de-

cripto,cif ex cOmuni quada noticia,Eidem -

qualia,illa & inter {e zqualia {int:dere? o fam

angulo conftat propofitit. Quod fi angulus da

tus no fueritrectus,eritis maiot illo,aut minor.

utrum horum fuerit, ad reGam datam & adal

» teram eius extremitatem, angulus dato zqua~
{is,per 23 primi,reQtx cuiufdamlineg duu conftituatur. Reca deinde data bis
fariam diuifa,tam ex hoc diuifionis puncio ipfi data, quam etiam exmodd ufinpa
a datx extremitate ipfi ductg,ad angulos re&os linea excitetur: & erit communis

harum ad reGos ductarum fectio , centruth futuri circuli. quodin hune modum
demontftrabitur. Ducaturabhoe centro ad alteram datg extremitatem reta quae.
dam linea.Et quoniam hac,ex firuétura & propofitione 4 primi,lineg ei, que ipfi
du@¢adrectosangulosinfiflit,equalis eft: circulus igitur ex cétro pofito,adunius
=qualiuminterualium,per 3 poftulatum primi;defariptus, per terminum etiam a
terius zqualis tranfibit. Defaribatur ergo is, altera etiam femidiametro, illanimi
rum,quzabangulo, dato 2quali, du@ta eft,in diametrum continuata, eiusin cir,
cumferentia extremitas cum altera dat extremitate fungatur. Et quoniam hxeé
reQa, qua cum data angulum dato 2qualem comprehendit, propterea quod ab
extremitate diametri ad rectos angulos egrediatur, ex priore parte corollarijpro.
pofitionisgs huius, ipfum deftriptum drculum tangit, cum angulusfegment
quod exaltera parte fuper data recta defcriptum eft,angulo,ad centingentcml,g?‘.
g C ' toxq
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to.xqualideferipto, ex 33 huius zequalis fit: fuper data igitur re&afeto, angulo

(datozqualem capiens angulum,defcripta eft.quod fierf oportuit,

]

o PPOTAXIX AA
- Awd 78 dblgir®- winAy Tt kpihép, Rybpliop yovion loluw i 5.
bsioy yovia sibvypipum. : :
PROPOSITIO XXXIIL

A' dato circulo fegmentum abfcindere, capiens angulumaequalem da
to angulo retilineo.
Sit circulus datus,angulus item rectilineus datus,atc propofitum,d circulo por

 tionem, ggx capiatangulum dato qualem , abfcindeére. Ducatur primo per 1.
huius, recta quedam lined circulum tangens, d puncto deinde contaclus, per 23

primi, alfarea circulum fecans, quz cum tangente angulum dato 2qualem fa.
ciat, ducatur, & propofitioni fatistaGtum erit, cum per hancipfam fecantem h -
iufmodi fectio de circulo nuncfic abfcifla. Puncio igiturin circumferentia , huic
angulo oppofita, ubiuis fumpto, fiab eo duz reQz linex ad extremitates cir,
culum fecantis ductz fuerint , quem ha freta angulum incluferine, dato reciili-
neo angulo 2qualem effe,propofitio huius 32, & communisillanoticia, Quz ei.
dem funt 2qualia & reliqua,commonflrabunt. A’ dato igitur circulo fegmentum,
quod angulum dato rectilineo angulo 22qualem capfat, abfciffum eft, quod fie
i oportuit.
~ MPOTAZIZ AE. _

Edp W wire ddo sbéicu tepomorp didas* «Ewb-;’ff@ B T
rodTOwy mf&exépkvop' opboyyiaviop ioop 85178 S T @) irdfas runpbrop
TOREOUY0 bploytonico, :
. PROPOSITIO XXXV, o
_ Siin circulo duz rectz linex fefe mutuo fecuerint : quod fub fectis.
nibus unius comprehenditur reGangulum, quum eft i, quod fub feg:
‘thentis alterius comprehenditur rectangulo,

Deferibatur circulus, in quo etiam duz rea line,fefemutus fecantes, ducani
tur: dico, reGangulum comprehenfim fub partibus unius , zquale effe ei; quod
fub alterius reGtx partibts continetur , rectangulo, Re&anncl; in dreulo ducta-
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fum fedio fit, atit in ¥pfo circuli centro, aut extra. Fiat igitur prfm in circuli cetls

o, Er quoniam quiz ex centro ad circumferentiam egrediunturrect e lineg, ck des
~N .

N

finitione circuli,inter fe 2quales funt,cum fub 2qualibuslinefs,zqualiarectangit,

la contineri manifeftum {ic: & qua fub fe@ionibus in circulo fecantium linearum

rectangula comprehenduntur, inter fe @qualia erunt. Quod fi extra centrum, iny

circulo ducta fefe mutyo fecent,tum ad utramque fecantem abipfo circuli centro,

tanquama punctoin linea minime exiftente , per propofitionem 1 2 primi, per.

: pendicularislinea ducenda, centrum deinde

cuminterfectioné fecantium communi, areg

alterutia utriuf¢y fecantis extremitate, tribus

reCtislineis confungendum erit, & demon.

ftratio fic colligenda. Quoniam utrags fecan.

ium per {uam perpendicularem linearit, iam

quidem bifariam feu aqualiter, ex fecunda

parte propofitionis tertiz huius, divifa <ft,

cum prius per punctum interfe@tionis com.

- munis inequalitét etiam divifze fint, retane

gulorum fub inzqualis fectionis portioni»

T lgatlxs comprehenforum utrungs, una cii quae

drato portionisintercepte,per propofitionem quintam fectidi bis uturpatam (futit

ehim duz fecantes)quadrato medietatis 2qualeerit,atep communi deinde,, quod

{cilicet d perpendiculari fecantis utriufcp defcribitur,quadrato adieQo:reangulo

yum utrungg cum duobus quadratis,intercepta cilicet portionis uno, & perpendi

cularis fuz altero,ducbus quadratis,que nimirum a dimidiolinex & perpendicu.

laii defcribuntur,zquale erit. Quia uero in triangulis rectangulisid quod d laceré
retum angulum fubtendente defcribitur quadratum, reliquorum duorumlate-

rum quadratis per pénultimam propofitionem primi, zquale eft, hac ipfa propofi

tione bisufurpata: urunggreQangulum cum quadrato line¢,d centro ad interfe.

&ionem fecantium ductz , quadrato femidiametri equale erit. Semidiametri aut-

tem unius circuli, cum fintinger fe zquales, atque hinc eriam earundem quadrata

zqualia: ipfa infuper re¢tangula cum fuis quadratis ,uel cum quadrato eo quod

commune habent,inter fe ¢qualiaerunt.Hllo sgitur communi iam ablato: & ipfa re-

dangula fola,quz fub fecantium fegmentis comprchenduntur , inter fezqualia

erunt; Siin circuloigitur duz rez linez fefe mutuo fecuerint: quod fub fectioni-

bus unius comprchenditurre¢tangulum, zquum eft ei, quod fub fegmentisalte.

rius comprehenditur rectangulo,quod demonttrafle oportuit.

APPENDIX, ‘
Fa&a autem ef mentio duarum perpendicularit,trium deindelinearum aliar,
‘qug pro huius prepeflivionis fiructura ducedg funt, Quédfiverd , ratione quidem
N . ducaruny
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duGarvm in cirenlo,una uel plures duci non pofiing,reliquis tam& ductis,demon.
ftratio ut prius, non tamen tam fxpe fingularepetendo fuccedet, Huius aytem ref
exempla funt,ut fequitur. S ‘

RPQTAZIZ As.
Edp wdxhs Auolh i onpudiopixps,€ o’ alimd 7i€os + xturop 7iloav it
San Y Y. L Ay ¢ \J L7 \ e €l . -
Rosobdioun, ol & pll (DT Tepumppwinap i & ioaliri  Ysoup N bAng
5 N4 .8 I T, P . o\, r \
P TN vl 1 eps mhmﬁmgﬂqm,u&fwﬂ Teonueis vl ) wypr
] Ve N . bR A R ] "

WELPEPeints, w6 & Spudi bpboyinoy; lap 7 &p s<paz7;]oy.y|;us T Payive,
o PROPOSITIiO XXXVI,

Siextra circulum fumatur aliquod punctum, ab eo& in circulum ca-
dantduz retz linez,quarum una quidem circuli fecet, alterauero tan.
gat:erit quod {ub tota fecante, & exterius, inter puiictuii & conuexam
circumferentiam,fumpta comprehenditur , ¢i quod a tangente delcribi
tur quadrato,equale. . S

Deéfcribatut circulus,ducantur etiam 3 puncio, extra circulum fumpto, duz re-
‘Gz lineg, una quidcin circulum fecans, alterauero,per propofitionem vz huius,
eum tangens:dico,rectangulum fub torafecante & eius externa portione compre
henfum,zquale effe quadrato contingentis, quod in huncmodum demonftrabi-
tur, Aut enim circulum fecans per centrum tranfierit,aut non, Si tranfierit,ducarur
a contattuad cerittum reQta quiedam linea: Et quoniamlinea, ut eft diameter cir-

8 ¢ulivel fecantis rez interna portio, bifariam

diuila eft, eigp alia quredam re@a linea, extet.

na nimirunt efuldem {ecitis Fom‘o ,inreGum

adie@aeft:coniprehenfumi fub tota fecante &

externa portione rectangulum cum quadrato

-medietads diuife, quadtato eius, qux ex dimi.

- diaatqgadiecta conflituitur,line¢, per propofi

tionem s fecundi,zequalé eft. Et Guonii etiam

" qize ex dimidia & adiecta conflituitur linea,ed

4in triangulo angulo, qui ex 13 huius rectus

- , _ . eft, fubteditur, ateg hincab ea defciiptum qua

dratum, eis qué 4 reliquis duobus tianguli lateribus defcribfitur quadratis,ex pro

poficione penultima primi zqualeizqualium fam mutatione facta,loco unius fcild

wetlateris quadrati, duorum, contingentis foilicet, & eius queed contactuad cen-

@i ducta elt, quadratis fumptis: & rectanguld cum dicto 2%;?drato,ens qued r’e’l'}ié
s .C a qu




b

€4 . . ELEMENTIRVM EVCLIDIS

quis duobus fateribus defcribuntur , sequale erit 2 qualibus i m'qm’ Fauddratls, que
Aimirum a lineis,ex definitione drculzgqualibui};fcﬁpmfu%t; a‘bhif :(;'t:}a’lm
fubadlis,relinquitur t:}ndem,fub totafecante & externa portione comprehéfinm
rectangulum, ei quod d contingente defcribitur quadrato zquale effe quoderat
obnncpdum. Quodfi circulum fecans per centrum non tranfierit tum ab eodem
extra circulum fumﬁto puncto,rectalinea circulum fecansalia ,'q’ug per centrum
tranfeat,ducenda eft. Et quia de hacnullum eft amplius dubium, quinfub totalla

' 8

& partefua exterioricomprehenfum rectangulum, linez contingentis quadratey
=quale fit,duabus 4 centro rectis lineis ductis,una'quidem qua priori fecanti per.
pendicularis fit, alterauerd ad eiufdem prioris fecantis cum circulo interfectios
nem tendens: & de illa,quz per centrum non tranfieritfecantelinea,cum per fuam

ad rectos ductam lineam, ex fecunda parte propofitionis 3 huius, bifariam diuifa
fit,ex propofitionibus fexta fecundi & penultima primi, interim tamen communi
quodam, ad rectos {cilicet ducta quadrato, addito, zqualibusitem ab zqualibus
{ubtragtis,nemo dubitabit. Si extra citculum igitur fumatur aliquod punctum , ab
eoin circulum cadant dug redta linex, quarumuna quidem circulum fecet, &

reli.quod demontrafle oportuit,

S NPOTAZIS - AZ.
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PROPOSITIO XXX VIL

. Siextra drculum fumatur aliquod pun&um , 3 punQo uerdincircu.
Tum cadant duz reQz linez , quarum una quidem circulumfecer, altera
uergincidat,quod item fub tota fecante, & exterius inter pun&u & con.
uexam circumferentiam fumpta , comprehenditur, 2quale fit ¢i; quod &
cadente defcribitur:cadensipfa circulum tanget. K
. . Defcribatur circulus,ducantur etiam 2 puricto extracirculum fumpto, inipfum
girculum,duz recte lineg,una quidem circulum fecans, altera uerd quae in ipfum
gantum cadat.Efto autem quodrectangulum,fubtotalecante & eiusexterna pote
tione comprehenfum, equale fit quadrato in ¢irculum cadentis linez : dico igitus,
ipfam cadentem rectam circulum tan geré. Ducaturd pun®o extra circulum fom,

pro,per 17 huius, linea drculum cStingens, centro deinde circuliad tia puaQa,
: e i
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quafung-pandum contadus ;id quod extra circulum fumptum eft, & tertium
deinde, ®a cadentis extremitasqua cum in circylumn cadit, tres recte linea ducan.
wur.Et quoniam circulum tangentis quadratum,rectangylo, fub tota fecate & cius

s

N . Tota fecans
[+ ) -

externa portione comprehenlo,ex propofitione precedenti equale eft,com eidem
reGangulo,ex propofito,quale etiam fit quadratum line¢ in circulum cadentis:
-cadensin circalumlinea, & eum tangens,cum @qualia quadrata ab eis defcriban.
stur lineg inter fe2quales erunt. Praterea,quoniam etiam in circulo ex centrd ufep
adipfam circumferentiam continuatg reGe lineg , inter fefuntzquales, cumiam
duo appareant triangula, quorum duo latera unius duobuslateribus alterius equa
liafint,bafes ediam eorum , cum {icuna & eademlinea llis communis , equales: &
-anzulus inter qualia latera in uno,angulo, inter xqualia latera in altero wiangu.
fo,per propofitionem g primi,gqualis erit, Sed quia unus eorum, ex 13 huius, eft
rectus:& alter {ic,propter zqualitatem,reGus erit.In circulum igitur cadens,hypo
thefibus illismediantibus , eum etiam tangere , ex priore parte corollarij propofi- .
tionis 16 huius concluditur. Siextra circulum igitur pun aliquod fumatur, &
puncto etiamin circulum cadant duz reciglineg; quarum una quidem circulum
fecet, alterauerd eum tangat, quod item fub tota fecante, & exterius inter puns

" Qum & conuexum circumferentiz fumpta portione compreheaditur,

zqualefitei,quod d tangente defcribitur,quadrato: cadens
reCtalinea circulum tanget,quod demon- A
) ‘tfaﬂ.c OP omitg # .
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XEION TETAPTON.

EVCLIDIS ELEMENTORVM GEO-

metricorum liber quartus.

=1 St huius libri quarti tra&atio de infcriptionibus & cir.
o ol camfcriptionibus figurarum rectilinearum, uel plano-
(2 rum, Docetenim, quomodo una figuraa'fj inferibi, uel
3tab alia circumfcribi debear. Quia uerd alia-eft huius
7}l quam pracedentium ibrorum traQatio,, alfjs etiam in’
[£ZF = ¢0 uocabulis utitur:atcg ea, ut fequentia deinde planius
‘intell'gi poffint, fingula ordiné definit, L v
' ' _ OPOL
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DEFINTFIONES.
1 Figurare&ilinea in figura reQilinea defaribi-dicitur , quando unufe
‘quife Infcript ¥ fgurze angulus,unumquodque, latus eius in qua defcri.
bitur tangit.
2 Figuraautem fimiliter circafiguram defcribidicitur ; quando unum.
quodqp latus circumfcripte, unumquemque angulum cius circa quam
defcribitur, tangit,

QOO

Exhis duabus definitionibus colligitur, Inter illas tantum figuras, poﬁ'ct;lmctﬂn
t
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alteri inferibiuel circum(ribi, qué lineas numero’equales habent. Nunqui enim
triangylum quadraro,péntagonouel hexagone;infetibitur aut cirédiferibitur,cum
illius paucioresfint anguli,quam horum latera. Etecontrario. Sed triangulum rrl
angulo,quadratum quadrato,& qualibet fue {peciei figura, & infcribi & circum.
feribipoteft. ‘ » ‘ '
 Exciua cobiypaniuop és uixaop tyyprecdt 7\2}&7'3,37?:&: nodsn yevie T
i’»‘gzc‘pm?}a &I ) TORIRAS wuPéans.
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3 Figurare&ilinezin citculo dg&ribi dicitur, qitando unufquifg angu
fus infcripta circuli circumferentiam tangit, '
4 Figurauerd reilinea circa circulum deferibi dicitur, quarido unum.
quodcp latus circumfcriptz, circuli circumferentiam tangic,

Requin't utragg definitid circulum , cui deindefigura rectilinea per prioré quis
deminfcribitur, per pofteriorem uerd el circumcribitur,

T KOG ouoiwe € oxiuz ’t”ecy%o?m Aiyz’:},'o"i‘kp 1 T ROXAZ TEL
© pd¥am,misns Ihdlpis 78 &s Sppdprnydiiry .
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s Circulus Gmiliter it figura
deferibi dicitur,quando circin
li circuferentia,unumquod.
que latus eiusin qua defcribi-
tur, tangit,

Kihng-
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6 Circulusuerd circa ﬁguram

‘ defcgibi dicitur, quido circulicir
\ -cumferentia unumdquemd eius
circaquam defcribitur,angulum

. , tangit.
| Requirunt ha duz deﬁmuancs
. figuramreQilineam,cui deinde circa
K o / lus per quintam inferibitur, per fex-

tam vero circulus drcumfcnbltur. -

)
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7 Rectalineain circulum coaptari dicitur, quando eius extremain cix-
culi circumferentia fuerint,

. L "’
NPOTASEIS
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PROPOSITIONES,
: PRIMA 1.
' Tndato dirculo datae redtelineze , quee minimelongior ipfa circuli dia,
metro exnﬁat,aequalem re®am lineam coaptare. .

equirithzc propofitio circulum,reQaminfuper lineam datam. Monet autem

expr e,nehzc redta circuli diametrolongior fit. Nam fi data fuerit diametrolon.
g:or,cum hecinter duasin circulo réRaslineas,ex prarcedentis tertfj propofitio-
ne 15,1 ficomniglongifsima:nunquamin circulo datalla coaptari poffet,fed 1pit'\ixm
S potius

",1
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potius firis extremitatibus excederet & fecaret. Quare necefle eft, ut fit diametro
2 ‘Redta, diametro zqualis. breuior,atit ¢i gqualis.Sit ergo primo

‘ ei equalis ¢ erit diameteripfa linea, id

quod ex fira ipfius definitione fatis
manifeftum eft. Quod-{i uerd recta
datafuerit diaméero breuior ; citiam
"duzinxquales fintrectee lineg,d Ion.
giore, pet 3 primi, portio breujori z-
qualisabfcindatur, fecundum.quam
deinde ex alterafua, quam habet in
circumferentia , extremitate circulo
defcripto, centro&p huius cum com:
muni circulorum interfe@ionerecta
linea iuncto : per hanc eandem re-
¢tam tandem_propofitioni fatisfas

o ‘R:&a,dia.lireuiot.

-

Gum erit,quod &ipfim ex definitione circuli,communi deindeillanoticia, Quz
eidemfiunt 2qualia 8c.facile demonfirari pq;gridp dato igitur circulo,datz rectg
lineg,quz minime longior ipfa circuli diametro exiftat, equalis rectalinea coapta.
<] :f%:quod fecifle oportuit.

ALIA ALTERIVS HVIVS PARTIS DEMONSTRA.
tio,in quafcilicet,recta, cui xqualisin circulo coaptanda
eft,brevior diametro effe debet,

Re®adia.breu,

Huicrecte dataead alteru.
tramipfius diametri extremita
tem,per propofitionem}z pri.
i, zqualis ponatur: fecidum
quam pofitam, ex fumpradia.
metri extremitate, circulo de.
fcripto, re@ta deinde alia ex
hoc centro ad pun@um in.
terfeQtionis huius & primo de
feripdi circuli du@a, cum haeg
tandem illa fic qua petebatur
. ' Dd recta
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retalinea, res gonfedta erit, id quod ex fiructura & definidone , ut mpds fatlinn
eft,demonfirariporefts ~ .. " - A R .
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, PROPOSITIO L o
Indato circulo,dato triangulo,zquiangulum triangulum defcribere,

Effo circulus datus,triangulum etiam datum,atgs propofitum, in circulo triane
gulum dato zquiangulum defcribere. Circulo igitur & mridgulo dadis, ducatur'per
propofitionem 17 tertij,linea circulum contingens atqg a pun@o contatus dugre
(e, pet circulum trdnfeuntes,quarum anguli,quos cum contingente ex utragy par
te faciunt(uel quarum anguli, quos h duct,una quidem cum cGringente, altera
uerd-cutn priore dacia faciunt )duobus in triangulo angulis uterq utnigy, 2quales
fint,perpropofitionem’ 23 primidemittantur,his tandem reétis, fuis quas habent
in circumférentia, extsemitatibus, tértia quadam recta linea copulatis: propofitio~
ni fatisfatum erit. Cum enim duo anguli, quid{ecantibus & contingente linea

continentur,duobus quidem in triangulo angulis,ex ftra@ura,ducbusuerdinal,
ternis fectionibus,ex propofitione 32 terti;fint 2quiles:duo in miangulo,duchtis
in fectionibus dirculi angulis, ex cominttni quadam novicia , zquales erunt: quaré
Kreitivsangulotertio xqualis. =~ e CoE TR
. VEL QVANTVM AD ALTERAM CONSTRVCTIONEM

_ Cunrduoanguli,quorim unus quidé 4 contingente & una ducaré, alter ueré
ab ipfis ductis continetur;diobus intriangulo daro angulis, ex flruétura, ducbus

el
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dtem intriangulo,circulo nuncinfcripto,unus quidé, ut appatet, alteruerd, ex pro.
pofitione 32 tertij,zquales funt. Cum@ etiam ex corolfario propofitionis. 32 pri.

" mi, Oirinfstriangulitres interni anguli duobus fint¥ectis 2quales: 8¢ tertius fican- -
gulo tertio, in his ducbus triangulis,zqualis erit. Alids enim,ubi inzquales effent,
tres anguli inuno duobus rectis non zquiualerent,quod non conceditur: zqualis

. figitur tertius angulo tertio.In circulo igitur deferiptum wianguld, cum dato 2quis

angulum erit. Quare in daro triarigulo,& reli, quod fieri oportuit,

, NPOTASIS r. ' '
1631 Jobgimae wimaop, b Jvboin Bryiovem, isoyioviop reiyuvop wHiypolat.
PROPOSITIO in

Circa datum circulum, dato triangulo,, 2quiangulum triangulum
defcribere.
Sit datus circulus, datum etiam triangulum,producaturautem ipfius trianguli
unum latus ulterius ex utracg parte ; 8 erunt qui fiunt anguli externi,{uis internis
oppofitis, per propofitionem in primo 32, xquales, Ducaturinfuper 4 centro cir.

_culi, quod quidem per primam tertij , fiignotum id fuerit , acquiritur , reta linea
ufg ad circumferentiam utcungg, atq ad huiusalteram extremitatem, quod cen.
teum-circuli elt,tanquamad punctum datum, per 23 primibis ufurpatam, duo an.

_ guli,ex utragg parte unus,duobus externis trianguli angulis gquales, uterqg utric,

. conftituantur. Vitimo,per puncta contactus, trium 4 centro exeuntium linearum

" cumi circulo,tres rectz circulum contingentes, ex utragp parte eoufqs prolongatz,
donecuna cum altera concurrat,ducitur: & propofitioni fatisfactum erit, cum he\E
tandem rez triangulum,quale petebat propofitio,conftituant. Sed ne quis forte
dubitatre poflet, de contingentium continuatarum interfe concurfir: igitur priuf.
quam propofitionis demonftrationem aggrediamur, quod harum cGringentium
{ingulz dux lineg cScurrant,paucis demonfirabimus. Imagineturabuno puncto
contactus ad alterum reta quzdam linea. E¢ quonii haecimaginariarectainalias
duas, contingentes {cilicet continuatasrectas,incidens,internos & in eidem parte
pofitos angulos,duobusredtis minores facit:has cSting@tes ea in parte, qua duos
angulosincidens duobus rectis minores efficit , ex communi quadamnoticia, in
primo expofita,concurrere necefle erit,quod erat demonftrandum. Nuncad trian
gulumﬁropoﬁtionis, circa datum circulum defcriptum, quod nimitumillud dato
triangulo a2quiangulum fit,hoc fic colligetur. Quoniam enim anguli,a contingen
tibus & ab earum contaCtuum puncis ad centrum deductis rectis lineis compre.

henfifinguli, per propofitionem libri przcedentis decimam lc))é:lraudm',’ recti (urg_.

»
o,
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" Etrurfiss,, quoniam omnis quadsilaterf, quatuor anguli quatuor reGisangulis
funt zquales, propterea quod per ductam abunoipfius atl:gulo in oppofitum , re-
Qamlineam, in duo triangula ditsidatur: duobus in quolibet quadrilaterorecis

NIPAN

angulis,quos habet,fubtractis,duo qui relinquuntur in quolibet quadrilatero an.
guli,duobus relis azquales erunt.Sed quia in wriangulo, cuius unum latus ulterius
productum fuerit,angulus externus cum {uo deinceps fe habente interno,per pro
pofitionem .13 primi,{imiliter duobus reQisxqualis eft : lli igitur duo priores, ex
communi quadam noticia,his duobuszquales erunt. Quareiam fubtradiis zqua
libus abangulis ¢qualibus, propofitum tandem inferri poteft. Circa datum igitur

circulum,, dato riangulo, zquiangulum triangulum defcriptum eft. quod feciffe
oportuit, B

FPOTAZIY A.
Ess 7 dbbip agiyvop, winasp s,
PROPOSITIO 1115

In dato triangulo,circulum defcribere.

. Sitdatumtriangulum, atqp proPoﬁ'tum, circuliiin eo deferibere. Duoigitur i
wriangulo anguli, quomodocung{umpti,ex prop. o primi, perduasre@aslineas
bifarid fecentur. Et quoniam ha duz reGz, ex propofitione 17 primi, & comund
illa noticia, Siin duas reQtasrectalinezincidens, internos, & injeadem, &c. inmi-
angulo concurrune:d pun@oigitur fllo concurfus adfingulawiangulilateralineze

N\

™

DA\

vﬂpidx’culms,ber 32 primi duantin-.thuom’amhac,

\ ,
expropofitione 26 prist, .
prop v
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‘bis ufurpata,& illa comuninoticia, Qua eidem xqualia; & c.inter fe aqualesfint,
- ubi ex hocpuncto concurfus, tanquamex centro pofito , fecundum unius harum
zqualium linearum interuallum, circulus defcribarur, propofitioni tandem fatisfa.
¢tum erit:id quod prior pars corollarij propofitionis decime fexte tertij,& defini.
tio huiuslibri quintafic demonftrant. Quoniam enim, ut quidem demontftratum
eft;du@xad latera perpendiculares inter fe gquales funt, ex uno infuper puncto
edu@e: ex eodem igitur puncio circulus , fecundum unius gqualium interuallum
defcriptus,, per omnium aliarum extremitates tranfire necefle erit:unde ficetiam
fingule defcripti circuli femidiametri exiftent, & tanget{ingula triangulilatera cir
culus defcriptus ex priore parte corollarij propofitionis 16 tertfj: quare eidem
etiam triangulo, ex definitione,circulus infcriptus eft. In datoigitur triangulocir.
culus defcriptus eft. quod fecifle oportuit.

FPOTAZIE  E, .
768 P Jblip wirycavopximasy TR ok,
PROPOSITIO V.

Circa datum triangulum,circulum defcribere,

Quemadmodum pracedentis propofitionis operatio duorifangulorum ¢qua.
fes requirebatdiuifiones,ita inhac, ut trianguli dati, duolatera, quomodocunque
fumpta,{icuti docet propolitio in primo 120 bifariam diuidantur, necefle erit. Hoc
autem facto,d punctis mediarum divifionum ad angulos retos linez, uerfiss eam
partem, ubimaximé videtur effe centrum defcribendi circuli,educantur, B quo.

A

niam h continuata, ex propofitione 17 primi,& communiillanoticia,Siin duas
reCtasretalinea incidens,internos ; 8 in eadem parteangulos, &ce. concurrunt,
ubiexhoc puncto, tanquam ex centro pofito, fecundum interuallum fpacij,inter
- hocpunctum & angulorum quemuis intercepti, circulus deferibatur, res confe.
Ctaerit.Nam s erit circulus, propofiti trianguli circumfcriptioni cSueniens,quod

- eexte ribus reQis tineis ex hoe punco, quod tentrum effe ponitur, ad tresan.
Al D 3 gulos

.
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gulos duddis,cimyhz ex propofitfone 4 primi, bis ufurpata,& commiani dlanoti.
cia,Bidem xqualia,&c. xqualesinter {¢ efle demonfirentur; pers. propofitionem
tertfj facile conceditur, Circa datum igitur tiangul@ circulus defcriptus eff; quod
fieri oportuit, ‘ '

APPENDIX, Ty

Eft autem hic modus generalis,ad omnia rrianguta,guomedocuney fanela,
fecundum lacera uel angulos confiderata,nominabuntur. Quare quod ndnultiad -
pleriiorem huius propofitionis declarationem,pro triangulorum,quantumad an
gulos,uaria diftinctione, uarios canones tradiderunt, cum isunus omnis generis
triangulis fatisfaciar, dlorum traditiones hocloco confulto p_raetermiﬁmus.

. FOPIZMA ‘
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. COROLLARIVAM. ' '

“Etmanifeftum eft,qudd quando intra triangulum cadit centrumcirs
culizangulus in maiori quam eft femicirculus fegmeto exiftens,reto mi.
nor fit. Quando uerdin reGam’lineam, hoc eft in latus, cadit,cit ficangu-
lusin femicirculo exiftat: ifle re®us erit. Cum uero extrare&amlineam,
hoc eft extra triangulum , centrum circuli ceciderit, quia tum in maiori
quam eft femicirculus fegmé&to angulus exiftic:maior re@o erit.Et econ.
trario,cum minorem recto contingatefle angulum : ad reCtos ducta ine
traipfum triangulum concurrent. Quando uerd rectum : in aliquod tris
angulilatus,Si uerd maiorem reCtozextraipfam retam lineam, hoceft,
extraipflum triangulum conc¢urrent.quod admonuifle oportuit.

. MPOTAZIZ .. s
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_.PROPOSITIO VI

_ Incirculo dato,quadratum defcribere. '
Bit circulas datus,atque propofitum,quadratum in eo defcribere. Ducantur fg’i
tur in circulo duz diametri, ad angulos rectos
fefe mutuo fecdres, quarum extremitates tand@
fi quatuor reclis lineis copulentur , per eas pro-
pofitioni fatisfactum erit, quod fic patet. Primo,

udd hec quatuor linearum figura fit circulo in.
cripta, declarat ipfius rei definitio. - Secundo,
quod it quadratum,hoc eff, zqualium later 8
reCtorumangulorum,quantum adreGosa
los,ctiomnes eius anguli {int in femicirculo: ex
priina parte propofitionis 31 terti) hoc cGftabit.
Quantii yero adlatera, potifsimithoc expropo.
S el s, fitione 4 Primi,quoties opus fuerit ea ulurpats;
' < & coma

~,
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& communiilla notitia, Quar urii fimt zqualia, &c. colligetur. Re@anguld {gitur
& zquilaterum: quare & quadratif ex definitione, 8 dd%n’bimr incirculo, In cirs
culoigitur dato quadratum defcriptum eft, quod feciffe oportuit,

OPOTASIE ... 2
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PROPOSITIO Vil

Circa datum circulum,quadratum defcribere,

Sit circulus datus, atque propofitum,quadratum circaipfum defcribere. Quern
‘admodum przcedens, ductis in circulo duabus diametris, harum extremitates ue
quatuor rectis coniungerentur lineis requiliuit,itahac, poftqui circulus datus,in
eo etiam dug ad rectosangulos diametri ductz fuerint,ut per harum extremitates
fingulas,ex 17 propofitionelibri pracedentis,quatuorlinez circuld contingentes
ducitur,necefle erit. Et quoniam hz {i in utramcp part continuate fuerint,femper
- duz 8 dug,ex propofitione 15 tertij,& cOmuni quadam notitia, concurrunt,contd
nuentur itagg omnes, in ytrame etia partem,donecuna cii alera concurrat,& pro
pofitioni fatisfactum erit,ci uidelicet fub illis ipfislineis huiufmodi quadratum ¢5
tineatur,quod fic patet. Primod quod circiift iptio debita facta fit,ex definitione ha

‘ betur, Quod infuper {it quadrari,idfic collige~
tur. Quoniam enim contingenti@ quelibet duze
oppofite, fuz diametro, ex fecunda parte pro-
pofitionis 28 primi,ipfx deinde interfe ex pro-
pofitione ;0 eiufdem,zquediftantes funt:quod
fub his contingentibus,quaxq etiam {ub contin
gentium unaquacg & diametro fua parallela c6.
/ prehéduntur,re@ilinea,fingula,ex definitione,

parallelogramma erit. Hecautem quoniamex
/ propofitione ; 4 primi,latera oppofirazqualia
habent: contingentes oppofite primo,ex com~
muniillanotitia, Quz unizqualia &c. omnes
deindeinter fe,propter diametrorum equalitat?,z quales erunt. Aequilaterum igi
tur eft circa circulum defcriptum parallelogramum. Quod uerd fit etiam rectorum
angulorum , cum qui ad centrum ponuntur anguli,{inguli,ex fiructura,rectifine,
cumd etiam , Omnis parallelogrammilatera & angulioppofiti,ut fepe dictum,
zquales {int, patet etiam illud. Fa&i eft ergo quod fieri oportuit,defcriptum nimd
rum circa datum circulum quadratum,quod erat propofitum.

FPOTAZIE H.
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PROPOSITIO VIl

In dato quadrato,circulum defcribere.

Sit datum quadratum, atqs propofitum,, circul@ in eo defcribere. Duoigitur iy
caunum in quadrato angulum latera,per propofitionZ 1o primi,bifariam diuidan
sur,d pundis deinde illis medijs,perpendiculares, ad latera ufg oppofita perueni-
entes, linez educai.tur : 8 erit pun&umillud, quod eft communis harum dua-
trum perpendicularium feio, centrum futuri circuli,. Nam cum hz ducte ex
fuis punctis perpendiculariter egrediantur:utrags, ex pofieriore parte propofitio-
nis 28 primi,fuis collateralibus quadratilateribus zquediftans erit. Omnes igitur
figura rectilineg, quotcungg in hac difpofitione colligi poffunt,parallelogr;mmg,

orus.
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horum deinde latera oppofita,ex propofitione 34 ptiti,zqualiainterfe ért. Sed
cum linearum zqualium , 2quales {fint etiam medietates, utratione co}ligtur: in-
fertur tandem ex haccommuninoticia, Eidem .
: qualia, &c. &1llas quatuor inmedio lineasinter
/ | fezquales effe, Purictum igitur, communis nimi-
, . , rum perpendiculatium fectio , ut dictum &ft, ex
propofitione o tertij:centrum eft circuli. Quare eo
fecundum unius harum aqualium quantitatem
defcripto, cumis propter linearum zqualitatem,
\ : peralfarum etiam extremitates tranfeat, hxuerd
N extremitates ﬁngulx inlateribus quadrati exiftat,
N\ ‘ cum per propofitionem 16 tertij intra circulym
~ non cadant, per corollari deinde eiufdemipfum
circulum tangant:ex definitiotie tandem, qua dici
tur, Circulus fimiliter in figura defcribi, 8c. circulumin dato quadrato defariptum
effe concluditur.quod fieri oportuit. N

RPOTAZTIY (- %
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PROPOSITIO IX.

Circa datum quadratum, circulum defcribere.

Sit datum quadratum,atq propofitum,circulum circa ipfum defcribere. Ducan
tur in quadrato duz diametri,quz fefe mutud fecent: & erit communis illarum fe.
&io,locus, unde circulus, ad circum{cribendum quadratum propofitum conue-
niens , defcribi debet. Quoniam enim fumptis duobus triangulis, quae nimirum
funt quadrati medietates,cum anguli partiales {inguli, per propofitio, s. primi,in-
ter fe equales fint,atqp fic utercy femper medietas angulirecti, cumep etiam ipfire-

&iinter fezquales: & horum rectorum medie-

o — tates {ingulz;partiales nimirum anguli omnes,
s inter fezquales eriit. Quare per propofitionem

/n(‘ 2 \ 6 primi quater fumptam, 8 horum partialium

!/ y angulorum latera, quatuor nimirum partiales

' / diametrorumlineg,inter fe equalia erunt. Pun.

< Gum igitur illud, centr eft circuli. Poteft etiz

l /S loco otaug, propofitio quinta ufurpati, hoc

\ ' modo. C& quadratii per diametros int triangu.

V Ia quatuor refolutiifit, hac uerd triangula om-

~ . nia,zqualia crura habeant, latera nimirum qua

- drati propofiti: infertur per propofit. 5 primi,

& ipfosadbafim angulos inter {e 2quales effe.

quilibetigitur illorum,per propofitionem 32 eivfdem primi,medietas eft recti. Ter

tius enim angulus,ratione quadrati,per feunusrectus eft. Quia autem omneste@t

anguli,ex communi quadam noticia,inter fe gguales funt:fequitur,quod etiam in.

ter fe zqualesfintomnes partiales(de quibusfacia eft mentio)anguli. Igitur & dia

metrorum partes, per propofitionem s primi, inter fe aquales. unde tandem, id

commune pun@um,per g tertij,centrum circali erit: quo nuncfecundum quant.

tatem unius 2qualium linearum defcripto,cum s per reliquarum etiam zqualium

extremitates tranfeat,propofitioni tandem fatisfactum erit , circa datam nimingm
quadratum circulus deferiptus.quodfeciffe oportuit,

FPOTAZIS
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PROPOSITIO X, .
Duum gqualium laterum triangufum confituere,habens utrungg eo
tum, quiad bafim funt;angulorum,duplum reliqui, .

Sententia eft propofitionis,trianguli ifofceles, cuius utercp angulor qui ab -
qualibus lateribus fubtenduntur,ad tertium reliquum duplus fit,defcribere. Duca
turigitur lineare®a, longa wel breuis,ad placitum. hacrecta deinde,ut quidem ha
bet propofitio fecundi undecima, in duas portiones diuifa,expiicto hoc, quod eft
communis terminus diuifee & portionis longforis, fecundum interuallum reQae
daczt circulus defcribacur. Hoc fa&o, longfori portioni,quat hiimirum eft diametrs
circuli breuior, 2qualis reGtain circulo,per propofitionem primam huius,coapte.
tur.Qudd fi tandem extremitas huius, longioti portioni eequialis, altera cum ceris
tro & diuifionis pun@o duabusreciis lineis copuletur: propofitioni fatisfactum
erit. Nam id dem riangulum, cuius duo laterad centro ufq ad circumferentiam
continyatafunt,erit quod quarebatur, cuius quidem derhonfiratio ut fe?uirur.
Circa ttiangulit partiale,cuius unus angulus ad c€rum ponitur, per propofition&
s huius, circulus defcribatur. Etquoni tam quadratolongjoris portionis ex {tru.
&ura,uel propofitione 11 fecundi,quam etiam quadrato recte in circul coaptare,
huic longiori portioni equali,reGtangulum fub prioris circuli femidiametro & bre
uiori eius portione comprahéfum,gquale eft: longiori xqualis pofitareta linea,

er propofitionem 3 tertdj,minorem circulum contingens erit. Etrurfus quoniz
Ezc re&ta circulum minorem contingit,a puncto item contactus alia quedd,eun.
dem circulum fecds, ducta eft,illa nimirum
quz in diametro ad punit diuifionis ter-
minatur: angulusigitur,qué hx duz reGee
cOtinent,partialis, angulo alterni fegm@ti,
qui ad centrum ponitur, ex propolfitione
‘31 tertij gqualis erit. unde totalis poftea, fi
partialisalter ex 2quo his 2qualibus adfj. .
ciatur,duobus xqualis. Sed quia duobus

. his, ut triangulihuius partialisinternis,an»
gulusille,quiin alio partiali ad diuifionis -
punctum ponitur,externus,ex propofitio.
ne 3. primi,eft equalis: & eidZ externoille
 totalis,ex communi quadam notitia,2qua
kis erie.Et quia etiam totalis,illi qui fub dias
o _ _ metroatq circulumminorem rangentere-

alinea continetur,ex definitione circuli & priori parte propofitionis quintz pri
mi,zqualis eft : 8 qui fubif}is lineis continetyr angulus , dico externo xqualis
erit. Tres igitur anguli inter {e @quales, unum etiam triangylum partiale, cum
dud ex 2qualibus angulis in‘ed {int pofiti, ex propolfitione & primi, Ifofceles,hoé
eft dudm xqualium laterum ‘erit. Sed quia uni edrum , coaprate Kilicetin cir-
culo linex, qualis eft, ex fiructura , fohgior diuvife femidiamerri portio , & -
alveti fareri hxc eadem lon'%';r'-po:do aequilis erit : quate olceles, miangu.
lum etiam partiale alterum. Hocautem quia, ex propofitione s primi, duosad
balim angulosinter fezquales habet,& quia etiamillis qualibus, angulus hu-
ius Hofcelis externus zqualis eft,undefic adutrungs, acper cdnféquens, ad eum
qui ad centrum ponitur duplus: & illorum quihuicexterno #quales fime, utergy
Ee ad cundem
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ad eundem ad centrum pofitim angulum,duplus érit,et funt etiamin hoc ipfo,in
quoille fcilicer,totali triangulo, Triangultim igitar Ifofceles, euias uterep; eotum
qui bafim funt angulorum,ad reliquum tertium daplus fit,conftigutum eft,quosl
quidem fecifle oportuit, U
IR P'o,'.lf.A;,)zl_S,,‘; . J,A. a7l e b
Ess i Jbbgimenisaop, arrecycvop icsanebpdp e vk ey lwiopppedl ale
, _ PROPOSITIO Xl
- Indatocirculo, pentagonu & zquilaterts & zquiangyli defcribere,
Sit datus dirculus,atque propafitum.pentagonumin eo zquilaterum & gqui
angulumdefcribere. Circulo igitur dato,primo lofceles triangulum, cuius utercy
aqualium angulorum ad tertium duplus {it,per propofitionem przcedentem 10
formari,hujc deinde 2quiangulum triZgulum in dago circylo, per propofitionem
2 huius defcribi,debet, Pofteautroggeorum, quiad tertifi dupli fgng,anguloru s
 7¢a undam line,pet prop » prim bissam i, Quing fam snguliincer e

""‘A:A
AU - AT T
D .

sequales enmnt.Qudd fitandem reGa hee,per quasad tertium duplianguli bifard
amdivifi fint,ad circunférentiam ifq continuaga fuerint, cum hiquingin una «
fint circiiferentia anguli atqp ¢jiiales etiam interfe: & eorarcus & quibus fubten.
duntur,perprop. 26 ter_ti?:fg’érﬁ deihdéarcuum re@alineg,per 29 eiufdem,xqua
leserunt, quare peénitagont aquitatertt. Quod uerd fit etiam xquiangulum,id e
patet. Quonii enim ﬁng'ixli hxxiu:‘ieh;a_goni arcys,ut quidé demonftrati eft inter
fefimt gqquiales, fumptis duob, tjuibus uitlelicet nullus eft comunis terminus, fiutrd
queeori duo hi,quosinterceptos habent;arcugaddtti fuerine: colletificarcus,
¢x communi quadami notitia,inter fe 2quales erunt,Quare etiam gaunales, expro
_pofitione 27 tertij,quiab his zqualibus arcubus fubtenduntur, anguli, Conftae
igitutficaqualitas de angulis duobus,’ (uia autem ficut de duobus,jta etiam de,
omnibus,ho¢ nimirum proceflir toties;quot fuerifitanguli;minus uno, sfirpato,

conftare manifeftum eft: p tagonufni iturhoc zquiangulum effe conclydicur,

& quia etiam Zquilaterim.In datd'igirat circulo dqulaterum & xquiangulum
petagonmn Gl QA e g

. Tt Mbigmeminizop rgrrymmmpiesad el waissyimp sbgides,

e CUUPROPOSTINO T XIL
. Circi datum dirailum ; pentagonum @ quilaterum & @quiangulum
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* it datas circutus,atqs propofitum,pentagonum circa eumzquilaterum & .
quiangulum deferibere. Diuidaturigitur circuli dati circunferentia,per praceden
tem ,in quinquepartes zquales,a punclis deinde diuifionum figulis per propofi-
tionem 17 tertij linez,ipfum circulum contingentes ducantur, hxe tandem,fiin u-
trandg partem,donecaltera alteri occurrat;continuatz fuerine : propofizioni fatif~
factum erit. Namillee ipfee circulum contingentes rectz linez pentagonum, qua
{e propofitio hac requirit,comprahendunt, quod {ic demonftrari poteft. Primo
4 tribus quibuslibet,proximis tamen inter fe, contactuum punctis demittanturad
circuli centrum tres rectz linez. Etquoniam h fingulz ex pre-pofitione 1s tertij,
ad firas contingentes perpendiculares funt:omnes igitur ifli quific flunt anguli, re
’ B &i erunt:quod eft oferuandd: Ducantur
porro a duobus pentagoni angulis fjs,
qui ab his wibus lineis continentur, alize
duz ad centrumrectalinex. Defcribun
tur autem {ic quatuor triangula,quorum
quaq duo extrema,per penultimam pri
mi, laterum zqualium:per propofitioné
deinde 8 & 4 eiuf{dem, 2qualiumangu
lorum effe demdftrantur. Et quia fic eft:
- tamilliigitur,quiad cétrum {ub perpen-
- dicularib. cStinentur anguli,ad fuos par-
tiales,qudm etid ipfius pentagonianguli
adfuos, dupli erunt. Etrurfus quoniam
ad cétrum anguli fuper zquales, circun.
ferentias deducuntur, cum fidem anguli, ex propofitione 27 tertij, inter fe zqua.
les {int: & illoram dimidij omnes, quemadmodum & ipfi toti inter fe zquales
erunt. Et quiaiam funt duo triangula, quord nimirumlatus quod habent commu
ne,perpendicularis linea eft,que cit duosangulos duobus angulis zquales habe.
ant,utrundg utrigg,unum item latus uni laterizquale: 8 reliqualarera reliquislate
ribus,atque etiam reliquum anguli reliquo angulo,per propofitionem 26 primi
2qualia habebunt, Circulum igitur contingentiur linearum unaquzd per fuam
" perpendicularem bifariam diuifaeft, quare & ipfee ad utranicp partem , tanquam
ad fuas medietates,dupla.Partes uero cum fintinter fe 2quales,utiamdudum de
monftratum eft: 8 ipfas totas contingentes retaslineasinter {e zquales efle con
ueniet.Pentagonum igitur 2quilaterum.Quod uero fit etiam zquiangulum,cum
ipfius pentagonianguli zqualium {int angulorum dupli:patet & illud. Circa da-
tum igitur circulum,2quilaterum & zquiangulum pentagonum defcriptum eft
quod feciffe oportuit. , , .

s .., PROTAZIZ . I ;
. E;e-p by WWTCYwhop,0 St isvmhsbedy Te iy icvyavtop, winasp by el oz,
‘ PROPOSITIO XIII,

Indato pentagono,, quod eft 2equila-
terum & 2quiangulum, circulum defcri
bere. :

Sitdatum pentagonum, xquilaterum exi-
ftens & quiangulum,atq propofitism,circus
* lumin eo defcribere. Pétagoni igitur dati duo
quilibet proximi anguli, duabus rectis, pet
propofitionem g primi,bifariam diuidantur:
& erit punctum concurfus hargm retaram
' Ee 2 in pens=




212 ELEMENTORVM EVCLIDIS
in pentagono:centrum.circali qui petitur,cuius hzcfit demonftratio. Ducantur 4
tribus indiuifis pentagoni angulis, ad pun@umiliud concurfus, tres reGe linez.
Etquoniam duoipfius pentagoni anguli, fuis re@is dudtis bifarfam; diuifi func
quzgs duo circaillos diuifos pofita triangula,inter fe xqualia effe,per 4 primi, de-
monitrantur. Quia uerd ad unum angulum in utrogp triangulo, angulus faus tota
lis duplus eft:propter zqualitatem, totalium quidem ex hypothefi, ac parvialium
deinde,utmodo oftenfum eft,inter fe:& in utroqp triangulo angulus totalis ad fui
partialem:{inguliitem totales, hacoperationem, ad {ingulos fuos partiates angus
los. Dupli erunt. Quareunumquemc fic bifariam divifum effe, manifeftusverie,
Porrd pro ulteriori demonfiratione, de-
myittantur d puncto concurfus ad fingu.
la pentagonilatera perpendiculares.Hae
autem quoniam faciliopera per propofi.
tionem 26 primi,aequalesinterfe eflede.
monftrantur : punctum igitur illud con-
curfus, ut dictum eft, ex propofitione o
terti),centrum circuli erit. Eo igitur nunc
fecundum unius, harumzqbalium per.
-pendicularivm interuallif,defcripto,cum
is, propterxqualitatem, per {ingularum
extrema puncta tranfeat unumquodag
... infuper pentagonilatus, ex priore parte
corollarij prop. 16 tertij,circulif tangat (alias enim i fcilicetunum exhisfecaretur,
circulum contingensin ipfum cadere contraallegatam propofitionem conuince-
retur)propofitioni ut oportuit fatisfactum erit,In pentagono nimirum gquilarero
& zquiangulo circulus defcriptus eft. quod fieri oportui,
NPOTAZIZ 1A,
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PROPOSITIO XL :
Circa datum pentagonum, quod eft 2quilaterum & 2quiangulum,
circulum defcribere, , _

Sit datum pentagonum qualerequiritur, atcp propoficum, circuli circa ipfum
defcribere. Diuidantur,utin precedentifactum eft,duo inter fe proximiin penta.
gonoanguli, perpropofitionem ¢ primi,duabusrectis bifariam: & eritpuntum
concurfus harum reGtarum, centrum futuri cifculi qui hoc datum pentagonum cir
cumfcribet,id quod ex propofitione 4, toties quoties opus fuerit eam repetendo,
atq exnona deinde tertij,hocmodo demonftiabitur, Ducantur 4 tribus indjuifis
pentagoni angulis, ad punctum illud concurfus tresrectz linex. Etquoniam in




LIBER QVARTYVS, : 2213
pentagonoduoanguli, ex ftructura, bifariam diuififunt, cum pentagonum fitex
hypothefi zquiangulum ,ubibisaut ter duo triangula, quorum unum quidem
unam,alteri uerd alteram bifariam diuifi anguli medietatem fibi uendicar, fum.
pta fuering, & reliqui tres pentagoni anguli ex propofitione 4 primi,bifariam df.
wifi erunt. Quare,utipfi totales,ex hypothefi,ita nuncex demonftratione, peralle.
gatam quartam fumpta,partiales anguli omnes,duct infuper a centro hocad an.
gulos pentagoni reCtz linex,inter fe zquales erunt. Quoniam autem hae recte plu
res quam duz funt,circuli igitur per harum zqualium extremitates,ut qu funtin
pentagoni angulis,tranfeuntis centrum,per propofitionem g tertfj,hoc punGum
erit. Eo igitur inde defcripto , propofitioni tandem fatisfactum erit, circa penta-
gonum uidelicet, quilaterum & xquiangulum, circulus defcriptus.quod fecifle
oportuit,

, : PPOTAZIE IE. .
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PROPO SITIO xV.

* Indato circulo,hexagonum zquilaterum & ¢quiangulum defcribere,

Sit datus circulus,atq propofitum, hexagonum in eo zquilaterum & zequian
gulumdefcribere. Circulo igitur dato, diametro etiam in eo ducta, alterutra eius
extremitateloco centrifumpta, alius ad prioris dati quantitatem circulus defcriba
tur,atcp ubi hi duo circuli fefe mutuo fecdt, ab illisfectionum punctis per centrum
circuli prioris,ufcg ad eius circumferentiam,aliz duz rectz extendantur. Eruntau
tem f{ic in circulo dato puncta
fex, qua tandem fex etiam re.
Ctislineis continuacafuis quod
g}ue pundlis proximis, confe.

um erit negocium, Quo-
niam enim cum a centris circu.
lorum, tanquam a medijs pun.
&tis, ad circumferentias dedu.
GQazretzlinex,exdefinitione,
inter fe funt quales : utruncg
¢orum,quz in portione circulo
rum communi defcripta funt,
triangulorum,ex hac circulide.
finitione bis ufurpata,illa deinde communinoticia,Eidem @qualia, &c. 2quilate-
rum,atcp mox deinde etiam, per prior€ partem propofitionis quintg primi,, 2qui.
angulum erit. Quoniam autem internitres anguli omnis trianguli, ex corollario
propofitionis 32 primi,duobusrectis fint zqualesiunufquilty horum duorum tri-
angulorumangulus unum duorum reGtorum tertium erit, duo igitur ad centrum
prioris uel dati circuli pofitianguli,duobus duorum reCtorum tertijs funt gquales.
Quia werd illi duo cum eo quem ex ytrag parte habent igsfis, per propofitionem
33 primi,duobus rectis angulisfunt zquales: & hunc i¢«is angulum,cum tres ter
dzx unumintegrom faciant, unum duorii reGorum tertium effe necefle eft, hitres
igituranguliinter fe 2quales erunt.Sed quia his ¢quales etiam funtex propofitio.
ne 15 primi,anguli quos finguliad uerticem habent: fexigiturad centrum dedu. -
Gianguliinter-fe 2quales erunt. quare& llorum arcus 2 quibus fubtenduntur ex
Eopoﬁu‘one 26 tertr),& arcum deinderecte linex,ex 29 eiufdem,zquales erynt.
exagonum igitur zquilaterum.Quod uerddit eviam mquiangulum, id ficpatet.
Quoniam enim fingula huius hexagonilaterum circumferentiz uel arcus,ut qui-
dem demontfiratum eft,inter fefunt xquales, fumptis _dup_busE quibus uidelicet ,xl\ul :
e ' . re 3 us
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1us eft cominnis terminus, fiutriqp eorusm tres fli quiab his duobus intereipiun.
tur,additi fuerint: & collectificarcus, ex communi quadam no_dgi‘g‘,y inter & xquas -
les erunt:quare etiam quales,ex propofitionez7 tertij;quiab his t_qu?lﬂaug arcd
bus fubtenduntur anguli. Conftatigitur {iczqualitas de duobus. Quiaautem i
tutde duobus,ita etiam de omnibus,hioc nimirum procefls toties quot hreririt an-
guli minus uno,ufurpato,conftare manifeftum efbhexagonimi igitur hoc2quian
gulum efle concluditur,& quia etiam equilaterum:In dato igitur arcul'o,aqudatc_
rum & zequiangulum hexagonum defcx:g‘ptumeﬁ. qued feciffe oportuit,

FOPIZTMA. o
Ex % 7ofev qoun6Qop, Omsi 16 ayovs whdleds ion (st 7 in 76 xyrogd
70 xiuhy. Kew lap o 7% 2 € d'¢ { onpeitop iqmvﬂopvu'wzlg 76 u6u?\a,6cyo’o
30 uly W%x?éa;'rg S T udqup ‘efodywlioy\izo'vmo:bgop 'x:c'l(q'} i@ywyfo‘:’
SaoA s pis TR 10 wTRyrs Epnugios. Ko in dfe 78 opoiwp Toig TR
16 T TRy vy Epnpsiors , &g P Jllp dywvop winAop i”fé+opzy, w6
e wouius. ' oo o
COROLLARIV M.

Ex ho¢ quidem manifeftum eft. Quod uidelicet hexagonilatus,2qua
le (it ei;quae ex centro circuli producitur,recte linez. Et i per fex angula.
ria hexagonipuncta contingentes circulum deduxerimus,quod tum cir
ca circulum, 2quiangulum & quilaterum hexagonum defcriptum fie,
perindeatqp pentagonum quocp,utantedictum eft. Infuper in datohe-

“xagono,uel circadatum hexagonum, per ¢a quz fimiliter de pentagono
di¢ta funt,circulum defcribemus.quod admonuifie oportuit,

° rPpoTAzIiT o
Ergpp b KORAS, T i gudkndytavop iobahslpdy T ¥l ?nyéml'!
PROPOSITIO XVI,

Indato circulo , quindecagonum 2quilaterum & = quiangulum de
fcribcre. : e
Sitdatus circulus,atqg propofitum,quindecagonuin in eo,zquilaters 8¢ xquis
angulum defcribere. Circuloigitur dato, primiim in eo triangulum zquilaterum;s
deindezquilaterum pentagonuim,illud quidem ex propofitione 2, hoc ueri: exx
: ) uius
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huius deferibator, Cyretur ®amen, utunus triangui 8 unus pentagont angulus

unumin circumferentia punctum commune fortiantur. Et quoniam, quindecagc;
num aquilaterum & 2quiangulum in circulo dato defcriberepropofitum eft, cum
tircumfer&iiaideo in quindecim partes zquales dividenda fig,infertur,ut qualjum
08 circumferentia fuerit gﬁ{ium partitm ‘quindecim: taliui tertiam efus par.
tem,qua d eriangulilatere fubtenditur, quindg: guintam uerd, quam pentagonifa,

-~

: \
s fitbeendictres effe debere. Exceffus igitur arcus llius fuper huncialit duarum,
‘qualium tota circumferentia eft quindecim,partium erit. Quate eo,per propofitio
nem 3o tertij, bifariam diuifo,, quantum dati circuli quindecagonilatus fuerit, al-
terutra ipfius exceflus medietasindicabit.Quo habito, fi id quindecies circulo or-
dine,per primam propofitionem huius, coaptatum fuerit,ptopofitioni tandem fa-
tisfactum eérit,In éirculo nimiruim, quindecagonum gquilaterum & zquianguluri
gﬁfmdt:‘ttl;r? . quod feciffe oportuit, Demon%haﬁd negle@a eft,cum ex fruGura

. APPENDIX, : o
Porrd circulo dats, quomods circaipfum quindecagonum aequifaterum 8 -
. m!gul}xmzlgfupg'r,quomo'dqdrcaquindecag’bnm‘n tum,circulus deferiben.
£, licetillaab Buclidé non tradantur, nemini tamen difficilé erit, fi mods s
Wium quinhoclibroad 12 & 13 propofitiones de pentagono didafunt; - -
2 meminerit, - At Bactenus deinfctiptioibus & circumferi- - -
“..- 7 ptionibus figuraruniinter f¢, cuius quidem tra- -
vt . &atginhocquartolibroetat.
oo L propofitd, -

" _.FINIS LIBRI QVARTL
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BREVIS INTERPRETATIO

. HVIVS QVINTI LIBRL, INCERTI AVTORIS,

Scopus huius quintilibrieftis,ut tratetur de proportionib, Pertinet
enim liber ifte 8 ad geometrid , acarithmeticam & mufici,omnesd alias
quz fimpliciter mathematice difcipline uocitur, Etenim qug inipfo tra
duntur,non geometricis folum contemplationibus cGuenia,llisg pro.
priaexiftiyt,fed & omnib.que fub machematica ipfa c5prehenduntur,&
ut prius dixi, difciplinis.Sit igitur hiclibrifcopus, Ceterim libritipfum
cuiufdi Eudoxiinuenti effe aferunt, difcipuli Platonis. Curigitur fit fco~
pus deproportionib.proportio aix fit rationit qrarundi habitudo: que
fincille rationes,prius cognofcendum erit neceffario. Oportet enim {im
pliciz cognition€ pracedere, & de copofitis dicatur aliquid.Jtaqs i quae~
dam inter fe cGparentur(fumamus aiit duas magnitudines) ille quidem
Terminiappellabuitur,tranfmutatio atit fiue trafitus ab uno inalterq, In.
teruallum dicitur, CSparatio uerd alterius ad alterty, Habitudo uocarur,
qJiiam ueseres Ration€ nominauertit, Collationem uerd huiufcemodira
tionis ad alid rationé,qua fit fimilitudine quadi,aut eiufcemodi habitudi
nem,appellariit Proportion, nS perinde quafi magnitudoilla cSpare,
fed utjllaratio ad illd ration@:qua deinde collatio, Rationis ratio dicitur,
ut fi duz fuerint reGtelineg, quarit una alterius refpectu duplam habeac
rationem ; quadratum quod ab ealinea eft defcriptum , quae duplam rar
tionem habet, quadrupld quog rationé habebit, refpectuuidelicet cius
quadrati , quod ab altera eft defcriptir , fiquidé collatio habeat longioris
lineze ad breuioré re®a, Quae enim 15gitudine dupla funt: ea potétia qua
drupla exiftiic, Ratio igitur quadratori quadrupla exiftens, duple ratio
nis exiftentiit rearir dupla eft, Talis aitc uocat Rationis ratio.Sed fueric
illa in quititate,duplex enim eft ratio, unain dignitate,alterauerd quanti
tatis.ac dignioris quid nulla {pecies uidetur effead prefenté ufum accom
niodatathuius uerorationis,quaefecundit quantitat€ dicitur,fpecies funt
quificp.Alia enim ratio Multiplex appellatur: cuiufmodieft ¢ ad 3:alia Su
perparticularis,ut 4 ad 3:aliauerd Superpurtiens,utsad 3. atqghe quidé
funt Simplices, quarti tanen omnium rationit magis fimplex eft Multi.
plex. Reliquze uerd dugf{pecies ex harit nafcucur copofitione, Multiplex
fuperparticularis {cilicet,ut 7 ad 3:& Multiplex fuperpartiens,ut 8 ad 3.

. Sub rationes afit uocitur,cum minores maiorib.cdferuntur: Submut
tiplices,Subfuperparticulares,Subfuperpartictes,& fic deinceps,Scien.
dumatt,diuidi hunclibririn duas partes,etinitidquidé fimplicitt cStinet
do&rind,hoceft,cam qug demultiplicib.tradtat, deinde uniuerfaliorade
omnib,rationib,tradtitur.Oportet enim,ut i3 oftéfum eft,in omnire fim
pliciit do&rind precedere.Si quisatic cofideretmodit diuifionis,termino
rum etii dinifio fa&ta erit,INa priores quide,{cilicet termini, Multiplices:
qui autem deinceps fequuntur uniuerfaliores,de omnibus rationibus.

. , Ff EYKAEIAQY
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metricorum liber quintus.

2852 15¢ hic quintusliber Euclidis #dd, 16 Aé'yumd@ cwah9-
e yixg,hoceft,deratione & proportione. Quea igituraé
: 3hanc traCtationem requiruntur uocabula, primo, utin

ipreecedentibus etiam factum eft,ordine definit.

OPOL - “ .
‘ Mi®- 851 i@ pvpidss,» Aaasop T8 peiov®-, iy yeTrpETeR
P Ueiop
DEFINITIONES. -

1 Pars eft quantitas quantitatis , minor maioris , quando minor meti-
tur maiorem, ° '

pey3@’) Licethacuoce continua tantuth quantitas, fub qua nimirumlinez,
fuperficies & corpora comprehentfa funt,intelligatur, undefic quidem magnitudi
nisf{ignificationem habet:tamen quia omnia, qua in hoclibro, tam per definitio.
tres quam etiam propofitiones,abauthore nobis prefcribaitur,per numeros 2que
ut per lineas oftendi poffunt:non magnitudinis,fed quantitatis uoce,{ub qia,tari-
quam uocabulo generali, numeri etiam cSprehenduntur,in uerfione ufifumus,id
quod Lector zquo animo ferat,prefertim cin hocautori nihil detrahatur, cuthéy
etiam {ingula numeris declarauerimus. . . ,

Kutapetpéy) autem eft metiri,atty hocloco diuidere aliquid integre, & quafiad
libellam,ut dicitur,fic quod nS maneat,ultima fubtra&ione facta , aliquid minore
minus,fed nihilgmnino,ad menfurandum amplius relinquatur, :

- ToMawhdony dop usigop 70 ihadasos®=, Srap ygmoepuergimu ~wd ol

o @-. ' o -
2 Multiplexeft, quantitas quantitatis,maior minoris, quando maiox
menfuratur aminore, ' '

Harum definitionum de parte & multiplici exémplafunt.

.

5 . 0 v —_— —— .
& - &
c@‘ pars, I : o eﬁmﬁuplex‘ .
Exempla per numeros expofita, _ -
6 : é :

¢ . s B .
- g refpeufilicety meftpars, Contraers{ 12 refpedtis j, maltiplex -
Los SRS [ |

2s 23

Ay
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w Aéyocva‘& Qo peylip oporfuip » 5 ngemee wAmgTiTE 7o dNAAL
Pk oL 0N, - :
3 Ratio, eft duarum quantitatum eiufdem generis, aliquatenusinter fe
quzedam habitudo.

.. Duzrequiruntur,ut ex definitione colligitur,ad rationem coftituendam, quan-
: titates , atcpea-deinde inter illas habitudo,quanta nimiri una reg:e_&u alteriusfue

rithocinquam,uel illa confideratio,five refpectus,tratio dicitur Exemplafunt,
' ’ ;‘:‘,’;A" — ,_‘ ad - o
— " ad”
" [ ad :
©. . " Exempla pernumeros expofita,
L 3 »zS v‘ e ('z;

- 3 ad {24, ° uel contra 24 ad 25, eft rato,

- . e 17 .

' 3

; , -y _
hoc eft, quidam refpetus, ut ratione primi exempliin utrogp ordine , numerifefe
mutuo zqualiterrefpiciunt. Ratione fecundi,in priori quidem, eft prior quantitas
numerus pofterioris quincuplus, in pofterioriuero fubquincuplus, & ficordine
deinceps. lla autem confideratio quantitatum inter fe,unius ad alteram, dicitur ra-
tio.Etficutlinex ac numeri, ita quotp fuperficies,, corpora, ac quag res aliz inter
fe conferri poflunt, : '

Aa’}qp‘ txcetp s dNIAR pephln i), & Juvery mM T o 1aloplua
aMiNwp wixEp. - . _
4 Rationem habere inter fe quantitates dicuntur, qua poffuncmulti.
plicate inuicem excedere, R

-+ Exemplafunt,
27 . 18 i2 12 18 27
e 6 4 v 4 s 9.
36 36 ) 36 _ 4 30 22

 Sicperlineas exempla prafcribipoffint, o

BNl ye B sy s A oy

TARPPY 5 TTRY TOTE. WELPY R TRIPY ioviss TOMaIGoIR W T J'dbrds
¥ TeTaely inbus WM wAdoiup ygf imviovsy seNawAdoias b indrdfop
WgTde. ) dua IMeimn i dua love 5,1 Epa B0 xmNPY T Hg TN WA,
s In cadem rationé quantitates dicunturefle; prima ad fecuridam,&
tertia ad quartam ; quanido primas & tertix eque multiplicia 3 fecundae
& quarta equé multiplicibus; iuxta quamnis mulg;z_licationgm utrun.
T 3 gue
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- queab utrocp,ueluna deficiunt,ucl una eequalia funt, utlutii excedunt,
{fumptainterfe, -

‘...r

2l

-

Dicit definitls. Quarum rationums
Antecedentes uno aliquoaumero, uno
item, {iueillo priori uel quouis numero
alio, & confequentes quantitatesmul.
tiplicatae fuerine, multiplex infuper pri-
mz fimili modo 4 multiplici fecundze
defecerit, eizquale fuerit,uel idesh éx.
cefferit. fiqut multiplex tertiz deficit,
wquale eft , uel excendit multiplex
quantitatis quart : in eadem fatione
o ' - dicuntur eflehz quantitates, Oftendit
' ' autem hoc in quaruor quintitatibus

autor, & dicit, In eadem ratione quan.

titates, &¢,

" ma cim, ta  quandtad.
Exempla in numerisfunt.

T 24 0 a8 iz . b &cflt;s
Muld, § 24 24 1z a2 tas
- 116 18 s o defectus,
Quantita. ¢ é 4 3 . . ;

prima  fecun. tertia  quar.
" Tadtppairp Horte usydnAdyop , dningyop ngheit e,
¢ Fandem autem habeéntes rationem quantitates ; proportionales
uocentur, : . - ‘
Huiys definitionis exempla funt,qux ex definitionibus praécedentibus; quars
i quinm,colligqug. , e ,
. O-m,;pdi?iqéms WANamARTIwp, P “)ﬁ' 3 7'?‘3?"”7"}“7‘&{'°ﬂ i
8T T .Mwa'@wﬁw;;,ﬁa_ T gin wAMeAdowop i '\.‘ur@e)gu
¥ T TeTheTs MAMawAaciz v‘é-rur;ng PV w&g‘ﬂn delrddop peidova s
yp’é)dp Ayerdimbp vy s ¥ TeTApTI. ) o
7. Quandouerdzquémultiplicium,multiplex primz excefTetit mufet
plexfecundg,iplum uerd multiplex tértiee non exceflerit mu}t:plcx quar
tae:tunc prima ad fecundam rmaiorem quani tertia ad quantitatem quare
:tam rationem habere dicitur, Cobart



CIBER QGVINTVS: 25

Cohizret hzc definftio cum

- pracedentibits duabus , quinta
S fexta, Quando uerd dicit, -

.. - que multiplicium , tum prima
: ' & tertize , fecundz item & quar-
:Tt quantitatum, intelligendum

L JANE 4| |l uel contrd
" Exemplainnumeris funt,
v gl 8. . 18 8 24 20 27 K J)
$ 4 9 9 - $ + »
7 Aligd exemplum, '
16 20 .- 18 45
8 4 ’ ’

Sunt hic tria exempla,quorum primum & fecundum patent.In tertio autem, 1i
¢cet multiplex prima in nullo multiplex fecund excedat, cum tamen id minus &
multiplici fecunda , qudm tertize multiplex d multiplice quantitatis quartze defi,
ciateritadhuc prima ad fecunda maior,qudm tertiz ad quartam quantitatératio,

Alia exempla.
22 12 14 18 b1 ] 18 15 24
nad 3 5(7 ad 3 ,Item 7ad 3 & 5 ad 4

. APPENDIX, '
Cum quisuelit fnter duas rationes fudicare,, utramaior fit, commodiffime per.
hancdefinitionemid expedirepoterit. - ' '
- Avargyia & iswp & PR Adywp Suostis.
8 Proportio uerd eft,rationum Gimilitudo.
ADMOKITIO. ‘ _
Similes fiue exxdem, & diffimiles funtrationes,quantitates uerd equales & in.
squales ifitet fe,quod hicanndtarétibisie. - :
’ .3 Y oer. - S [ D ]
Aoty Rijgeiyipusinaion .
o Proportio autemin tribus terminis minima eft.

Hoceft, ad conftituendam proportionemtéquiruntur ad minus tres quantita-
tes,Cum enim proportio {itrationum fimilitudo,& non rationis: ﬁnﬁlz uerdra
tiones duabus quantitatibus,antecédente fcilicet & confequente,conftent: fequi.
aur propétiionem , daabus rationibuys prafctiptam, quatyor terminos requirere,
Sed quia nonraro folet contingere, utunius rationis unus terménus bis repetatur,
femel quidem ut fit confequens prioris, poftea uerd utfit pofterioris rationis ante-
cedens,conftat, tres terminos,ut proportio conftituatur;aliquando fufficere, pau.
cioresuerd nunquam, .

. Ff 3 Exempla
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Exemplafont. b -
9 € 4 16 12 9 : 16", zo" 28
e e g Alia,
9 ad 4 uti 27 ad a2 2 ad 24 ut 22. ad »
3 . ‘Similiteralia, - '
27y oug Ut 3z - 8 64 30 Ut 00 ¥
' ' Adhucaliud. :

s omzcad e utt ad 1o, atq;ut; 4 gd $ '

Cazterdim,maximam proportionem quot termini conftituant, hoc non definit
Autor, cum ea femper quoad quis uoluerit, uthabet propofitio in octauo fecun-
da,per unum terminum augeri poffic,

" [ T W PO SR - T PRA [} ’

Ormep i gie psyjbn dhidsyop v° -+ wg(Sfrpwng ngkpp Srmraciovaib,
o xapNyenyimp s @ Rivdpops - |
10 Quando uerdtres quantitates proportionales fuerint:primaad ter
tiam duplicatam rationem habere dicitur,quam adfecundam, -

‘ArdéAsgop §, hoc eft,continuénam & eandem rationem habuerint,

Exemplafunt, _
Denominatio uel ratio Denominatio uel ratio
primzadfecun. - primzadfecun,
L ua L% 4
VA Ty | \"_’Ti/
Denominatiouel ratio Dénominatio ptimzxad
rima ad tertiam, tertiam, 8¢,

{t autem refpeQu prioris duplicata,hoceft bis fumpta,
* Exemplahuius definitionis alia, funt numeri uel quantitates,quas
examinat definitio precedens quarta,

Omep L vearage usyidis duiroyops* o mirmop 7bs prmpppromhe,
olova Aéyoy’ixeiyhiym% 7os 70 Sirdhop.  Ked i fije Wi mdduop,
fwe di § dieAsyic modpyH. ‘ _

11" Quando autem quatuor quarititates proportionales fuerint: prin

ad quartamtriplicatam rationem habere dicitur, quimadfecundam, E¢

femper ordinatim una plus,prout quidem proportio extenfa fuerit, -
Ratio pn'mza_ldfeam. - 'Ratio primz adfecun.

zfl_ﬁyz sz nz, .
" Ratioprimaad quartam. Ratio prima ad quartanu

Eftautemrefpectu primz collationis triplicata, hoc eft,tex ﬁxmpg .

wiroy
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Oubroye pyen Ny & o ull sy $ulloa mois sy suspiorsyme IE Sofyive
rigiwop Wb, - s ,

12 Similis rationis quantitates dicuntur efle, ant¢cedentes quideman-
tecedentibus,& confequentes confequentibus.

Eft haec definitio modus quidam & canon,per quem,ficuti ex przcedenti quin
ta,qua'quantitates proportionales {int,cognofcitur, atqp huius fenfus talis. Qua-
wor aut pluribus quantibus, pari numero propofitis, quartm femper duz & duz
initer fe conferuntur,{i quidem antecedentes illam inter fe , quam ipfz confequen.
. tes,eodern ordine fumpta, rationem habyerint: fimilis rationis ha quantitates
efle dicuntur, . :

pr #? S
7 ~ quarta
- Ttem '
1z . - ° P
- g A
An s n~ =
R Cofe .

- Quiaprima & tertia,hoc eft antecedentes,illam quam confequentes, quz funt
fecunda & quartatuantitates ; inter fe habent rationes: fimilisigitur rationis pri-
ma,fecunda,tertia & quarta quantitates erunt.Sic de pluribus idem intelligicur.

\ 7 N ~ € ) 1 ¢ Ve \ [ /

. ?ua?{\:xf?\,o G- B’h_M.l.lgqﬂnyapww@g ToRy¥pluop  ¥oi 78 LrP U
7os T0 vwiplvop

13 Permutata ratio,eft acceptio antecedentisad antecedentem, & con

fequentisad confequentem. - ‘ SR
Similis rationjs quantitatibus pofitis;erit,ex permutitaratione, antecedens 34

antecedénter;Roceft prima ad tertiam,{icut confequens ad confequentem, fecun

danimirym ad quantitatem quartam, =~ - i : o

Exhypoth. = "¢ Exhypot,
3 e vel 13
(z\ ?/‘\34

13 ad 21 ut §z ad 24

: ' Ergoexpérmutataratione,
. - Aliyd exemplum inmatione zequalitatis,

., APPENDIX,
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"APPENDIX -
~ Efthuius, 8 proximéfequentium quatuor definitionums, generahs hypothe,
{is,utuidelicet quantitates {imilis rationis habeant. '
Avémoip Aoy©®-, 8 i AjLis wimopgizde uyzmgw,z(og Ta uyzy&mpmg
o pliop.
14 Conuerfaratlo,eﬁacceptloconﬁquentxstanquamantecedmns ad
antecedentem tanquamad confequentem.

Vififuerit proportionalium quantitatum primaad fecundam,exhypotheﬁ,

ut tertiaad quartam:erit contra ex conuerfa ratione,{ecundaad primam, nimirum . -

confequensad antecedentem,ficut quartaad tertiann, fimiliter confequensadana
tecedentem.

Exemplumi eft,
geometricum quidem

{ o o
; _innumeris uerd

)

¢ 2u g

ut|
SioteNbys, BV AGLie 8 ymugprulin o ol o i
Toiorpliop.

15 Compofitio rationis, eft accepuo antecedentis cum confcquente,
ficutunius,ad candem conﬁqucnt

Exem lum
geometricum quidem . plomef,

fnnumerisuero, . !
- Exhypotheli

9 a s Ut ad

Ergo ex rationis compoﬁtione
35 ad 6 Ut ae ad g
1 o ;
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Awugewgdt ho'yzr,ust AR -\sw@oxve, # -\:w&}sxa,'ro uyx;ﬁvop T
mvpgi, mRos airro T tabylvop, _
16 - Diuifio ratn@ms,e{’c acceptio exceﬂ'us,quo excedit antecedens lpﬁm
confequentem, ad eandern confequentem quantitatem,
< . Exemplum eft,
Quia o . .ad 6 ut 12z ad 8  exhypo
quare’ 3 ad ¢ ut 4 ad 8 exdiuifara,
Amsg’ocpn Ao}ou ist M.[.«g 7 u}ouyqvv 71@99 le w@ox[w 9 w@exa
¥ nyuyim 78 i,
a7 - Conuerfio rationis,eft acceptlo antecedcntns ad exceﬂ'um,quo exce
ditantecedens ipfam confequentem quantitatem.
’ Exemplumeft.:

Cumexhypotheﬁﬁxcrmt 9 ad 6 ut 1z ad §: erunt ex conuerfionisratione
¢ ad 3 ut 12 ad 4

SEQVITVR EXEMPLVM GE NERALE, QVINQVE
prmiflas proportxoms proprietates declarans,

Quia 15 funtad & ut 45 ad 24 exhypothefi,

is a5 8 . 24, expermutataratione
. 8 15, 24 45, exconuerfaratione
igitur) 23 eruntad ¢ s ut g6 ad [ compofitione
' 7 1 8 21 124, extationis¢ diuifione
5 7 45 a1, (_ conuerfione,
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234 ELEMENTORVM EVCLIDIS
18 Bquaratio eft,pluribus exiftentib, quantitatibus , & alijs efs equa
- hibus multitudine,c duabus fumptis,& in eadem ratiope, quando fue.
rit,ficutin prioribus quantitatibus , prima ad ultimam :ficin pofteriori.
bus quantitatibus,primaad ultimam, ~Vielaliter, Aquaratio,eftacce.
ptio extremarum,per fubtrattionemmediarum, s
Temeyugin dvarsyicisip,brep 8, s ydpluop 7kbe inbyluop, ovrus iy
o ws0s P iap ol I wg ws Loruquop mos KNS TLovTLe imbuquop Tls
améa, ' - o ' =
19 Ordinataproportio eft, quando fuerit, ficutantecederisad confe-
quentem fic antecedens ad confequentem , ficutp confequens ad aliud
quiddam fic confequensad aliud. ;
. Vultdefinitio.Ordinatis tribus quantitatibus,& alfjs deinde totidem,quando
£uerit prima priorum ad fuam fecdndam, {icut prima pofteriorumad fecundam, il
larum deinde fecundam ad tertiam, utfecunda hariad tertiam,atcp ficordine deig

ceps,fi plures quam tres,ex utragg parte, quantitates fuserint : infertur ytin pracce
denti,quod{cilicet tandem extremorum utring fitzqua ratio,

, Exemplum eft,
Antecedens HE 17 , Antecedens
l:," : . 1
414 Confequens 5 od Confequens 4%
23 ‘ 8Lt j
Aliud 2 4 J Aliud -

" Poteft hac definitio, atcp etiam proxime fequens fe extendere, intelligi de
pluribus quanticatibus, quemadmodum ipfa prcedens, ut patet,

Ordo Ordo

pricr pofte, - ' prior pofte,
ay. . 9 16 64

9 3 8 31

12 4 s 7 20

24 ] 9 T
- 35 5 ' 3 12

Terrenyugndt dharsyice isipbrmproip SrTwp ey ipsusd i wp oty

5

odrrois T BAHG,yiver, ws ull b Gis mpwrots usybsony, wyduSuop meds i
pop,, ovrws v Gis ' SUrdors psyibeony sysulvop mede ioppluop * s v Gis
maToIe ueribeop, intpquop 705 AT, oUTWS Gis AUrsfoss mﬂewy_
GAAS 1 mgls tydplvop. ' ‘ o

20 Perturbatauerd proportio eft, quando tribus exiftentibus quanti-
tatibus, & alijs ¢is qualibus multitudine,fit, ficut quidem in prioribus
quantitatibus antecedens ad confequentem, ficin pofterioribus quanti.
tatibus antecedens ad confequentem : ficut autem in prioribus quantita
tibus,, confequensad aliud quiddam, ficin pofterioribus quantitatibus,
idaliudad antecedenten, B |

Exemplum
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. Exemplumeft, S

T O 2 ng’daliud].@
- Antecedens b N ke
‘ L;_ Antecedens PTripli

v .. )"i;ri Iaé Confe uens.#s" A ‘: .
¢ _ q [ 27 Confequ@s -
L Quid alind L3 S

SRR * Aliaduo exéempla o
" Anteced. 9 s Quidaliud s Antec. 3 s Quidaliud
Cbnfeq. 3 24 Antecedens | ‘ Conleq. 4 14 Antecedens
Quidaliud g 8 Confequeris Quidal. 7 8 Confequens
" . Exemplum pro quinep quantitatibus in utrotp ordine.
Ordo .
prior pofterior
r 9 6o '
[*2 4 PR
Tripla { ;’; 5 36 i; Tripla
KRR
3 zo
IMPOTAZEIZ
URBQTH A .

Eép s bavondp peyeln, rpowrsp peypbiop lowp 73 aNGHG, Iygsopindss
Irbwie 7oA A amGoiop * 6@ mhdoridy sty TH usyeliopwis , rolevRaN IR
isaugd ™ wUITH TR WOUTLP, | : :

! PROPOSITIONES
R PRI M A T,

Sifuerint quotcuncg quantitates , quotcuncp quantitatum zqualium
numero,fingula fingularum 2que multiplices : quam multiplex eft una
quantitas unius,tam multiplites erunt omnes omnium,

Sint quotcung quantitatés, five duze, tres,quatuoraut plures, aliarum totidem
aque multiplices,qua recto ordine fuz, dico, quam multiplex eft una multipli.

ciumrefpectu fuz inferioris,, tam multiplices effe multiplices omnes, fimul fum.
ptas,omnium inferiorum {imul fumptaram,Eft huius propofitionis demonfiratio

n__ '
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potiflimum iHla communis hoticia,Si zqualibus equalia addantur, & c.Cum eniin
inferiores cequaliter,ex hypothefl,in fuis multiplicibus contineantur : fequitur, ut -
quot portiones una inferiorum in fua multiplici ®quales habuerit, totidem etiam
& reliquarum quaeqghabeat. Diuifis ergo multiplicibus, unaquagp fcilicetinfuas
portiones,quot in una earum portiones funt fuz inferiori uel parti zquales,tot &
in unaquacp alia erunt: atg infuper quemadmodi prim portiones multiplicium
fuis inferiorib.fimt ¢quales,ita ordine quap ali¢. Aequalibus igitur xqualibus ad
ditis, eruntmultiplicium portiones eiufldem ordinis, primifciticet fecundi uel terts
& reliqui,fi tot fugrint, fimul fumptee,ipfis inferiorib.fimul fumptis 2 quales. Qua-
xefi primis fecunda multiplicium portiones addita fuerint, aggregataad partes

1z Z0

duplicia erant.Quod i tertize hisadiedta fuerintitriplicia. Quia autein, ot exhypo
d_)efi hilbet}rr, inuna multiplici non plures portiones funt fuz inferiori aquales,
quam inalia:quoties igitur multiplex una fuZ inferiorem uel fubmultiplicem con..
sinet,toties & muldplicium aggregatum, id quod ex inferioribus,hoc eft multiplf

cxbus,colllgl"tut,t(')tinerenece ce ,Siﬁxgﬁntigx’nnquotcunqxquantitates,quo;,
cuncg quantitatum,&c.quod demonfirafle oportuit.

Sequitur exemplum pro quatuoi';

\ | o9
Multipli, -4 , 18 E 36 fuperiores
8 8 8, 6 6 6, 7 7 2 12 12 12 :
Submulti, 8 N 12 inferiores
33
Poteft & huiufmodi exemplumproponi,
) 4 28 N
Buperiores o 7 N ’
Item . -
Inferiorés 3 ? y 5 °
14 18 g

Inhis dv obus exemplis QUemadmodum nec prima,fecunda,necp etiam terti:

. P . I/ ' m
exfuperionibus fuz inferioris eft multiplex, fed ei al:quali;:ita etizm fg;)m‘omm ag
gsel;gamn} ,eius q%qld e:e:] inferioribus c(:’lll'gitur nonmultiplex, fed xquale ft. Sed

ropolitum nihil, uel parum , cum de @que muldiplicibus, & non aquali
quantitatibus hxcintelligenda fit, HemuEr ’ *qualibus
. BPOTAZIZ
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. . EPOTAZIZ B
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TTRPTOV, ' '
- PROPOSITIO. o

Siprima fecundz 2 qué fuerit multiplex, & tertia quartae, fuerit autem

ter. & quinta fecundze gqué multiplex, & fexta quartze: &

Pri. compofita, prima {cilicet & quinta,fecunde 2equeé erit
multiplex,& tertia & fexta quartae,

. Sintfex quantitates, & efto quod prima fecundze, ut ter-
4 tia quartz,{it multiplex:atqp etiam quinta eidem fecundz,ut
fexta quartze: dico ergo, & compofitam ex prima 8 quinta
ipfifecunda, uteft compofita ex tertia & fexta ipfi quartz,
multiplicem effe. Quonia enim prima fecundae & tertia quar
tx,ex hypothelizque multiplex eft:quotigitur portiones fi.
bizquales habet fecunda in prima,tot haber & quartainipfa
tertia:atq ead€ ratione,quotin quinta fecunda, tot etid in fex
‘ ta portiones {ibi gquales habetipfa quarta.Quare quoties fe-
3 cundain ipfaprima & quintareperitur, toties etii quartain
quantitatib.certia & fexta. Quim multiplexigitur eft cSpofi
ta exprima & quinta fecundz, tam multiplex eft 8 cSpofira
. extertia etfexcaipfius quarte, A equé igitur multiplices funt,
compofita ex prima & quinta fecundz,& compofita deinde
ex tertia & fextaipfius quartze. Quare fi primafecunde xqué
fuerit,Xc.quod demonfirafle oportuit.

"ALI1A HVIVS REI DEMONSTRATIO.

, Sint quantitates,quot & quales propofitio requirit, & cz,
8 1z Quoniam enim fecynda in prima & quinta,exhypothefi, to

quinquies - quinquies

Terx bis tet bis
2 : I 9 6

qnt.

4 3
. fexta  tiescontinetur, quoties quartain quantitatibus tertia & fex- -
¢a,fiiam ad equales,priorum multiplicium portiones denominantes numeros,po
fteriorum multiplicium portiones denominantes quales numeriaddantur: ipfi
toti,denominantes multiplicium portiones numeri,ex communi illa noticia,Si .
qualibus zqualia addantur,&c.inter fe zquales erunt.atg unus quidem,qui quo-
ties fecunda in compofita ex prima & quinta , alteruerd quoties quartain tertia &
fexta fimul fumpta continetur, oftendit. Quarefic compofita ex prima & quinta,
multiplex eft fecundz:ita & qua ex tertia 8 fexta conflituitur quantitas,ad ipfam
quartamultiplex erit. i prima igitur fecundae 2eque fuerit multiplex, & tertia quar
tie,fueritautem & quintafecundae = uémultiplex, & fexta quartze: 8 compofita,
primafcilicet & quinta,fecunda zque erit multiplex, & tertia & fexta quartz,

quod demonfiraile oportuit,
. Gg 3 FPOTAZIE
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MBOTAZIS r. _
- Eapngiorop e irvbus § aomamidaiop.uet rerep irdprs Mg &t
Idniis M aTNG I TOTSTY o ey * ok Koy TR Anpliriop indTdiop
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PROPOSITIO L
Siprima fecundz 2qué fuerit multiplex , & tertiaquartz , fumantur
tur autem equé multiplices primae & tertize: & aqualiter fumptarim
- utragp utriufque que multiplex erit, illud quidem fecundae , hoc uerd
ipfius quartz, e : _
Sine quatuor quantitates,& efto quod prima fectide & tertia quartz fint xqué
multiplices.Sint etiam <‘iuae quantitates aliz,qua & ipfae,una quidem primae,alte- -
rauerd tertiz, fint 2que multiplices: dico igitur , quod etfam muléiplex primz ipfi
fecunde, tertiz deinde multiplex ipfi quantitati quartz eqi¢ multiplices fint. Eft
huius propofitionis demonttratio fecunda pramiffa , fitoties ea, quoties prima
in quinta continietur, minus uno, repetatur. Hocautem appiret, i quinta quanti-

Exempiuin in numetis;
Ter :
63 84
Pri ~ prima o 12 tertia
s fecanda 3 4 quarta
‘ ' quantitas
Aliud
Sec 24 30
\ - quag. 8 8 8 1o 10 15.
prima s tertia io
fecun, 4 .. quar, §
¢

tds & fextain portiones, prime & téttiz quantitatibus zquales, diftribuantir, 163

co prima deinde & tertize quantitatum, xquales ex quinta & fexta poitibnes fizs
mantur,quod indicafle oporreurit, - - o

ALIA ET PLANIOR HVIVS PROPOSITIO-
_ nis demonfiratio, o :

Sint quatuor quantitates, & c. Quoniam exitn primz & tertiz 2qué funt,exhy

pothefi,affignatz multiplices: quot igitur portiones {ibi quales in fua habet ipfa

prima,tot& tertiam infua habere necefle erit. quare utraq multipliciin portiones

fuz inferiori zquales diftributa;: erityticp 2qualis multitudo portionam ynius, fis

. cug
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cut & multiplicis-alterius, Quia uerd :zqué multiplex eft primd quitiaas fecundze,
Bl tertia quarte, loco prima & tertiz quantitatum, portionibus, quas in ipfarum -
multplicibus 2quales habent,flingulis ordine fumptis: & ipfie portiones quantita
tum fecunda & quarta zque multiplices erunt. Ordinatis ergo iam fex quantitati
bus,quart prima quidem & quintafint priores dua?quas habet prima in {fua mul.
tiplici zquales, portiones, fecunda deinde fitipfa fecunda, acquartaipfa quarta.
Tertiauerd & fexta quantitates fint duz portiones in multiplici quantitatis tertie,
. &ipfapriores. Et quoniam hz fex quantitates huiufmodi {unt,quales propofitio
pracedens fecundarequiti, erit perhanc, ex prima & quinta compofita itamulti.
: lex fecund, utex tertia & fexta compofica
multiplex eft ipfius quartz. Igitur, {i in multi.
plicibus non pldres quam duz, prima & ter.
tie quatitatibus gquales portiones fuerint:iam
ftatim conftat ipfa propofitio. Qudd {i plu.
tesfuerint,;maneant fecunda & quarta quanti
_ tates, prima uerd & tertia efto priorum dua.
. Ter rum in multiplicibus portionum aggregara
Pri o . . o% %
quinta deinde & fexta fint tertiz in multiplici
bus portiones. Etquoniam etiam fam quales
propofitio precedens fecunda requirit, fex
quantitates apparent: idem etiam quod prius
per eam inferri poteft. Conftat itagg propofi.
v o tio, ubi quidem tres fuerint in multiplicibus
See: quarta portiones,fuis inferioribus zquales. Nonali.
quan- ter procedendum erit, ubi portiones quatuor,
titas  quingg aut plures etiam fuerint, id quod pro
pleniore huiys propofitionis declaratione di
serelibuity o

© FhoTAEFE: A .
- Bapmedep 7de ddrddop odrpp T Myop . weh 7eifbp 7ithe Teraprep’
Wi T iavbuss 7PN T ona 76 Te TR T8 wal Totrpy 70 T ivvinis AvM T
o178 NSV 7SS wek TeTwePU, Y SAVIOVEY WM TIR IO WP, T Py Pk
Aoy MuplgiTe KETRMIAR, T S

" PROPOQSITIO -  1Iif,

Siprimaad fecundam ; eandem habuerit rationem, & tertiaad quar.-
tam: & primae & tertiz zeque multiplices, ad 2qué multiplices quantita-
tum fecundze & quartze;iuxta quamuis multiplicationem,eandemhaber
bunt rationem,ad fefumptae, ' )

Sint quatuor quantitates, & efto quéd prima ad fecundam eamhabeatratio,
nem,quam tertia ad quartam. Sintetiam 2que multiplices pritze & tertiz, 2que
Anfuper multiplices, fuxta quamuis multiplicatiohem , quantitatum fecundz &
uare: dico igityr, §Cipfas prima & tertiz xqué multiplices,ad xque multipli-

5 <<a



sde L ;‘Lnn-ﬁ'x'rvb'ivm.”iv‘épxpr;s; ‘
ces quantitatum fecunida & duart, éandem habereraticnem,id quodfic coltigi-
- wit, Quoniam ex hypothefi,prima & tertiz zqu¢ funtmultiplices affignara,qui-

pri. ! fe. ter. quar.
bus fi alia zqueé aflignentur multiplices: erunt llae ultim affignatae, per propofi:
- tionem pramiffam tertiam, etiam ipfarum primar & tertiz 2qué multiplices. Per
eandeminfuper, cum fecunda & quarta fuas zqué multiplices, exhypothefi,ha.
beant, {iipfisaliz zqué multiplices aflignentur: & illzaliz, fecunda & quarce
quantitatum zque multiplices erunt. Quoniam autem quantitates, prima, fecun-
dajtertia & quarta,ex hypothefi, funt proportionales:multiplices igitur,de quibus

Tos4 3§ L
B = . 'Poﬂ‘mtnmerieﬁdmﬂcordinarb S
Pri 9 6Te 4 38 36 i
. H ) . o C >
® 18 9 - 12 . &
Sec: 3 q prima  fecuns tertia | quan
- . . quantitas, oy
9 6 : L

. ‘36.‘ 24' . ; ; | ' o e
fam fermo fit,ex conuerfione definitionis quintz huius, in defeGu, qualitate, &
excefly aqualiter fefe habebunt,aeqpdeinde, cum hie exdem multiplices, aliartiity
: » . etiam
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etiam,primatunh fcilicet quantitatum, multiplices {int: & flle aliz tandem ex quin.
. tadefinitione ipfa,ordine,quo folent, proportionales erunt. Siprimaigiturad fe.
cundam & tertia ad qudtitatem quartam eandem rationem habuerint: & primae
&c,quod demonftrafle oportuit.

 AHMMA, _
Ewé?v%&ixﬂu,%’me’t«ha@ixa% X 760 &° WYX P A T, wei &
brop * loop,u & EAaarop * aasop, Aoy im,8 G ~mbixa® 1 ¥ w* i
XU P v 10 A, vgd & oy * lrop,ned & Aaavop * Aaosop. Kot fé cboeisai -
o eog P & 7psp 6, 007we P § 7kbs P L.
' LEMMA, VEL ASSVMPTVM. ‘

* Quoniam igitur demonftratum eft, Simultiplex prime quantitatis
multiplicis excedat multiplicem multiplicis tertize : & multiplex muleipli
cis fecunda excedet multiplicem multiplicis quantitatis quarcze. Quod

- fizqualis:zequalis, Siuerdminor fuerit: minor etiam erit. Manifeflum
autem eft, Simultiplicis tertize quantitatis multiplex , excedat multipli,
cemmultiplicis quantitatis primee: quod tum & multiplex quarte quan
titatis multiplicis, multiplicem multiplicis quantitatis fecunde exceder,
& fifitzequalis:equalis,{i uerd minor:minor etiam fit. Atque ideo etiam
multiplex fecundg ad multiplicem primg,ficut multiplex quartze ad mul.
tiplicem quantitatis tertiz {efe habebit.

: KOPIZMA,

Ex I mofopy QowsQop, bm ik Teasape syl aidoyoy 8 vaid dvodwadiy
ai/éM}oy"(saa. ' L

COROLLARIVM.

Exhocmanifeftum eft, qudd i quatuor quantitates in proportione

fint, & permutatim etiamillas proportionales effe,

FPOTAZIE E,’

Eedh ied@- peqpbug ioviuis ] 7PNt datop , e} epougellip kpauspedive
7O wgi P Asrwoy 10 Aune it isor AN ENkOYOp | bowTNd oISy B
Aoy 76 A9 ,
' PROPOSITIO V.

.Siquantitas quantitatis multiplex fuerit, quemadmodum ablatumab
lati: & reliquum reliqui, ut totum totius multiplex erit.

Sint duz quantitates,.quarum una fit alterius multiplex ‘auferatur autem ab
utraqg harum portio aliqua,quarum fimdlitet una alterius, ficut tota torius, fit myL.
tiplex: dico, & reliquarum quantitatum,ut totatotius, unam altérius multiplicem
effe:Sicut ablatum maioris multiplex eft,ex hypothefi, ablati quantitatis minoris,
itimultiplex efto; ex fiructura,maioris refidunm quatitatis alterius quarte: 8 exit
expropofitione prima huius;maior quantitasaggregati; quod ex quarta quantita
te & maioris ablato nafcitur; ficut ablatum de maiore miinoris quarititatis ablati,
atiltiplex. Sed quia ita'etiam, ex hypothefi, multiplex eft maior quantitasipfius -
minoris:eque igitur eft multiplex maior quantitag utrivfep ipforum, aggregatifci-
licetiam commemorati; & minoris quantitatis:quare ¢qualia intie_rI L‘e,aggregamg ,
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& minot quantitas.Demproigitur eo quod eft eis tommune,ablatofciticeemino.

ris,ex utraqy parte: & reliqua, quarta fcilicet quantitas, atqp refidtum minoris , ex
ablata 8 i

maior 12
quantitas.
- minot G

ablata 4

communi quadam noticia,inter fe zqualia erunt. Quare quemadmodum,ex ftr.
Gura, zque eft multiplex ablatum maiorisipfius minoris quantitatisablati, & re~
fidoum maioris ipfius quartoe quantitatis:ita nunc propter qualitatem,loco fcili-
cet quartz quantitatis réfiduo minoris fumpto, & refidua, quemadinodum abla.
ta,inter femultiplicia erunt. Sed quia utablatum abladi, {icex hypothefi, & maiox
quantitas ipfius minoris: quare 8 ablatum ablati, utipfe quantitates ,unum alce.
rius multiplex erit. Si quantitas igicur quatitatis multiplex fuerit,quemadmodum
ablatumablati: & reliquum reliqui, ut totum totiys multiplex etit. quod demon.
ftrafleoportuit, A ' o
- mPoTAELS s
P S 3 5 A LA
Eoth o syl o psyisy iodwis § 20Mamhoore, ol kPetpelguTee Tivie
R v 3 7 kY N Y '~ 3, ~ U 4 Ny,
P P loohus § 7eMahGrIx * ol TR ASIT &is wirpis, et ione 853, ¥ lode
we )i TR 7eMamo. | '
PROPOSITIO vt

Si dux quantitates duarum quantitatum equé fuerint multiplices: &
ablatz quazdam earundem =qué fuerint multiplices;reliqua eifdem aue
- equales funt,ant equéipfarum multiplices. ‘

Sint duarom quantitatum 2qué multiplices, {int etiam portiones quaxdant,

- demultiplicibus ablatz, ad eafdent duas xqué multiplices: dico, multiplicium
reliquas quantitates, fjfdem duabus aut gquales, ytrangg utrigg,aut yerd eari eque
multiplices effe. Minores non poffunt efle reliquas
ipfis quantitatibus pofitis, propterea quod muleiplis
ces ¢is zqualiter aflignate fint. Efto igitur primé
quodeprioris multiplicis reliqua fuz quantitati xqua.
lis fizdico fane, & pofterioris multiplicis reliquam
fuz quantitati qualem efle, id quod hoe modo des
I3 monftrabitur. Sumaturipfi pofteriori 2qualis quan.
¢ 4 |3 titas alia. Ec quoniam portiones ablatz,ex hypothe.
fi, ipfarum quantitatum, primz fcilicet & fecundze,

' funt zquemultiplices,cum quantitati priori,fuz mul
} ot quak  giglicis reliqua,ex hypothefi, pofteriori wero alia qug
qQuanttas.  dam quantitas,ex fiructura,equalis fit, {ireliqua mut
tiplicis fuz prioris ablatz, fumpta deinde quantitas

pofterioris multiplicis ablatz accefferint: & hz com»

12 ? -goﬁtz earundern quantitarii xque‘ muhiplices erunt'
pri. fe ed quia etiam una compofitarum,quz eft priormul
tiplex,ipfius ptiotis,quefnadmodum pofterior pofterioris, eft multiplex,cum due
quantitatesuni fintzzque multiplices: illas ex communi quadam noticia inter fe
zquales efle, conduditur. Communiigitur portione,qu eft ablata multiplicis pe
fterioris quantitas,abillis (eiuncta, & que relinquuntur, ex communi quadamno
ticia:atcp deinde, cumunareliqua pofteriorg quantitatem gqualem habeat; 55 illa
cademi
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eadem poftetior quantitas & reliqud ipfius,8 id ex communi quadam noticia,in.

‘243

ser (e xquales eriit, Sicut igitur priotis multiplicis reliquaquatieds ipfi priori quan
o - reliqua
A 20
quantitas quar. ablaa - . Relijua
7 ' 7]

— 4

Es

titati, exhypothefi , 2equalis eft : ita 8 pofterioris reliquamip{i pofterfori quantt,
tati zqualem efle necefarid fequitur. Ouoias &4 defopts,Similiter oftédemus, i prio.
vis multiplicis reliqua fuz quantitatis multiplex fit,quod & pofterior ad fuam tam
multiplex effe debeat.51 dug igitur quantitates duarum quantitatum zque fuerint
multiplices,& ablatz quadam eariidem 2que fuerint multiplices: reliqua eifdem
aut equales funt,aut zque ipfarum multiplices.quod demonftraflé oportuit,

+

' ]équaiié adidem,

propofli

e RPOTAZIE . Z. .l . o
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Taioe 7€ wrp s o &t ixa 7\0')47[:‘ Kaup airp 71os o tove.
 PROPOSITIO ~ VIL .

eandém habentrationem.Et idem,ad xcqualia.

Sine duz quantitates 2quales,ad aliam tertiz,quantamcungg,relata:dico; net.
tram zqualivm diverfam ab alia cum tertia illa conftituererationem. Colligitha¢

tio fuam demonftrationem ex definitione s huius, in huncmodii. Suman

tur zqualium quantitatum zque multiplices , & erunt ha, ex communi quadam
noticia,inter {e xquales. Sumatur & ipfius quantitatis tertig aliqua utcungg multi.
plex,& ordinentur quantitates,uc{cilicet 22qualium una, prima;alia, tertia:alia de-
inde,ubi plures eflent, quinta:ac cater deinceps prout naturalis imparium nume

torum ordo requirit,uocentur:lla ¢

Quantitates
xquales,

3

ettia uerd,ut quee 2qualium omnium eft com-
fnunis confequens, 4 paribus numetis, fecun.
dee, quartae & fextee, 8 cz.nomen habeat. Et
quoniam, quantum ad priorem partem , pri-

- ma & tertiz,ac ceterarum, quarum impar eft

appellatio,quantitatum,xque affignate mul.
tiplices,{fecundz & quartz,acreliquarum de.
inde,ut quz 4 parinumero nominantur,quan
titatum 2qué multiplices ¢qualiter excedunt,
uel eis omnino ®quales, uel minores ijs funt:
infertur,ex definitione 5 huius, ipfas quanti-
tates,primam nimirum ad fecunda, & tertiam
ad quartam,acreliquas deinde omnes, quam
libet ad {iam, in eadem efferatione: quarefic
patet pars prior. Pofterior uerd. Manentibus
1jfdem quantitatibus,alio tamen ordinedifpo
fitis,ita nimirum , Uit quz in priori fecundae &
quartz quantitatis nomen habuit, fam prima
& tertize appellatiotiem fortiatur. Prima uero
quz prius; fecandananc: & fecunda deinde,
quaft G udcétir. Sicg per eanden defini,

;t'ibnem quintam: & pofteriot huius propofitionis pars btinebitir , primam feili.
genhocelt illam,quacian eft communisaqualium ommulr:; ;nte:c'e'dms,ad fecun-

2 dam,
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dam, unam exaqualibuss  efle; ut cademprima ad xquales omnes, Aéqualesighs
wirad eandem; eandeém habentrationem,3(¢.qnod demonfirari oporeuit. !
Multiplices Multiplices- ‘
" 30 12 6 . fs
30, 12. 6jads 15 30 uclcontra s adis
¢

30 1 6 )
quanti. quanti.
=quales. - / ' ¥quales, -
FPOTAZIE R

- Tiop dvicwp ue%tdé':p, P uésgop 7ibe P i, uesfove Adyop e, e Ty

Wardlop Ke 7o wir o noe 70 Nartlop, eiova Adyop ixd 5w 7os 76 wEifop.

PROPOSITIO VilL A

Inzzqualium quantitatum , maior ad eandem, maiorem rationemha.,

bet, quam minor, Et eadem ad minorem ,maiorem habet rationen,
quimadmaiorem, '

Sint quantitates quotcundpin praefentia autem,pro faciliori exemplo, dua fuf
ficiant, & efto quod exzquo ad unat & eandem quantitatem conferantur : dico
igitur,quod maiorinzequaliti:maiorem,minor uerd ad eandem:minorem, & con-
tra,hzc eadem ad minorem inaequalium,maiorem, quim ad maiorem , habeatra-
tionem, Sumatur ex inzqualium maiori pottio, quz {itminori xqualis: & erital.
tera qua relinquitur pértio,breuiori fignate aut 2quialis, aut inequalis, Siinzquz
Lis,utra breuior fuerit;illius multiplex,qua communi omnium confequente maior
fit,accipiatur,quany multiplex deinde hac eadem fumpta quantitas fuz inferioris
fuerit,ammultiplexefto etiam quantitas alia portionisin maiori maiotis, alia in-

- . S fuper ipfius minoris quantitatis. His

: g = multiplicib, tali ordine fumptis, ipfius

Quantitas, : tandem omnium confequentis dupla,
-~ o S tripla; atp deinde quadrupla quanti-

! tas ac¢ipiendaeft, acdeincepsiuftafe.

- b riead multiplices qudtitates aliastam.
| diuprogrediendum , donecipfa, quz

2z - - aninoris quantitatis multiplice maior
) gT ‘ {ir,occurrat.Sit autem, pro operatione
~ 5 ' faciliori, confequentis quadrupla, pri-

mo ipfaminoris quantitatis multipli~
cemaior: qug igitur dicta confequen-
tis tripla quantitas fuerit, hac eadem
minor is multiplice primg miner erit:
quare contrd, minoris multiplex ea-
Ala——— % ‘dem confequentis. wipla quantitate

: ... maiot, Etquoniam quanttatum, reli
quz {cilicet in maidri, & minori in ea
aquali pofite , 2que funt aflignata
multiplices, cum quam maluplex fit
' . : -~ una unius, tam multiplices etiam ,ex
propofitione primafits , omnes omnivm'fintzmaioris quantitatis & breuioris
in eaportionis aque multiplices erunt. Sed cumwitbreuioris poetionis itaetians,
aiﬁtﬁi&amﬁoﬁs&;mmdspnulﬁp& fumpta {ic: minoris £ maidrisquantin
. g1 : tum

B
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tm ;,e;}‘uénnﬂﬁplices erunt,quod eft obferuand. Rurfiss quoniati qasitititum,
poficzicllicetin maiori minoriqualis, 8 ipfius minoris, zqué funt,exflructura
affignate multiplices:fequitur, ut quemadmodi quantitates, ita &ipfarum zqué
- multiplices inter fexquales fint: atp

‘ ) infuperficut una,multiplex fcilicet mi
) noris,quam confequentis tripla quan
titas,ex ftructara,maior eft,ita & alte.
ra, multiplex falicet pofite inmaiord

anntxt::es quantitati minori qualis , propter
‘[?r:;l)‘;ﬁ:; xqualitatem , eadem confequentis tri

plamaior erit. Maior aytem eft, {imili

ter ex ftruGura, breuioris in maiori
confequente:: totaigitur totiusmaio-

¥is quatitatis multiplex, fimul utrily,
confequence {cilicet & eripla eius,ma

.+ forerit: quareetiam & eadem totius
u maioris multiplex,propter 2qualita-
tem, confequentis quadrupla maior
erit:undeficipfum etiam excedit.Sed
5 quoniam multiplex minoris confe-
: : - quentis quadruplam non excedit’, ut
patetex {tructura: maier igitur maio-
. rem ad communem omnium confe-
Alia ——— 3 quent€ ,quamipfaminor quatitas ad
‘ : -eandé,ex definitione y huius,ratione

. habebit. Atqp haec eft priorhuius pro»
Foﬁu’om’s pars.Porrd moxdeinde, o

. fequentibus loco antecedentiii, & an.

» ' tecedentibuslo¢o confequentiti fum
ptis , pereandem allegatam 7 definitionem,confequentis ad minorer, rationem
maiorem,qudm ad maiorem quantitatem habebit, Eftouerd nuncalrera, que re,
linquitur,portio,breyiori fignate 2qualis, quia quantitates uel portiones inmaio
ri 2quales funt,tum utriufuis portionis multiplex, qua communi omnium confe.
quente maior {it, quantitas fumenda eft.nam firuGtura-deinde & demonftratione
ipfa,utin priori,inftituta,res fucceflium habebit.Siigitur inzqualium quantitatum
ad unam & eandem collatio facta fuerit: maior maioris,quam minoris quantitatis
ad eam ratio erit. Contra uerd,eiufd€ ad minorem maior,qudm ad maiorem quan,
titatem ratio.quod demonfirafle oportuit.

- BPOTAZIE 6. :
‘Tanlberd abro e Sovradyop* lom dmirors 884 Kao 7ilbs & 7
wbrd D adrrop Ud Adyop* windivee Tow kNAidgis 8¥up ,
‘ . PROPOSITIO X, ; ‘
- Qu=x adidem eandem habentrationem : zqualiainterfefunt, Ecad
quze idem eandem rationem habet: & illa ®qualia inter fefunc,

Habeant quotcuncg quantitates ad und eandemé eandem rationem. Aut con.
trd efto u&g unius eiufdemé ad quotcundg fituna & eadein ratio:dico, utrum
pofitum fuerit,illas quantitates inter fex qualés effe. Hocautem demonfiratione
adincommodum ducente,ex propoﬁdone‘o&ua‘pmce?{egmﬁc patet.Nifi e&}!ﬂ:
SR ; 3, effen

quantitate portionis multiplex ipfa
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effent xquales quanticites illx:{equeretur, per partem pracedentid priorem, il
ad ynam & eandem:hz¢ deinde eadem, per partem eiufdem profiofitionis pofic.

vd ....‘

}

tiorem, ad illas, diuerfas conflituererationes, Hocautem cum fi¢ contra propofi-
tionisnoftrz hypothefim, illas quantitates zqualesefleinterfe, tam ad priorem
quam etiam ad pofterioré partem , ex hacprop. s obtifiebitur, Quzigiturad ean
dem; eandem habent rationem quantitates,&cg.quad demontirafle oporwuit,

7 7 7 bkem o 9 9 s 9
» ‘ »
. : e
- uelcon, 5 uel contra 13
n »
[-% O
7 7 7 9 9 L4 9 9.
FPOTASIE 1

Tap7tbe Tdobrd Adyop Lodvrop, 76 + usilove Adyop Exo * néivo néiddp
» A 3.~ Y. LY
Fs1, Dode § Ik 7 odrrd lehgove Adyop txerinéio Aalop 851,
- PROPOSITIO . :

Ad eandem rationem habentium,maioremrationem habens:illama.
jor eft. Ad quam autem eadem maiorem rationem habet:illaminor eft.

Conferantur quotcuncgp quantitatesad unameandemd: dico, quodilla, quae
- exhismaiorem ad communem earum confequentem l{abuemt":}tlonem R maigr
fit; dico etiam , ad quam ipfa confequens quantitas maiorem fationem habuyerit,

vel =

¢am contrd minorem efle, Nam{i maiorem habensrationem,ad aliam ion repute
tur efle maior, erit lla alij aut 2qualis,aut alia minor. Sizqualis, cum 2qualiumad
idem,ex prioreparte propofitionis feptima huius,eadem fit ratio,hard verd quan
titatum, ex hypothefi,ratio diuerfa,cotranoftramiltam hypothefim agetur , quod
noin permittitur. Efto autem nunc,qudd maioremrationem habens adaliam , mi-
nor{ie, &¢. Etquoniam, per priorem partem propofitionis g huius, Inzqualium
quantitatum maior ad eandem,maiorem rationem habet,quam minor, eritid con
tra propofitionis hypothefim. Conftatitagg propofitionis priorpars. Pofterior
eodem modo,equﬁeﬂoﬁbus allegataram propofitionum partibus, retinebitur,

Ad eandem igitut,&c,quod demonftrafle oportuit, :
Exemplum in numeris,
Antecedentes 7 6 4 9

Confequens. s ue o -
una & eadem quantitas, : o

EPOTAZIE

]

L)
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- NPOTAZIZ 18 ’ '
Ol dbris Adyos of adrrol* © &MiADIe Soly of odrrdi,
PROPOSITIO  XI,

Quz eidem funt exedem rationes: 8inter {e funt ezeden,

Quzin primolibro,inter communes notitias , autor de quantitatibusin gene.
rehis uerbis,Quax uni fint 2qualia, & c.propofuit, in eodem etiamlibro idem, per
propofitionem 30, inlineis quediftantibus , uerum efle demonftrauit, id quog
tfaminipfis rationibus {imiliterfefehabere,proponit,8 hoé quidem per definitio.
nis quintz huius conuer{lioner atqs ipfarh.quintant , hacftructura. Sintrationes,

-exempli gratia,duze qualefcuncg, alij tertize cuidam fimiles & exdem : dico, éas &
inter fe fimiles eafdemdp effe.Sumantur antecedentium quantitat aqué muleipli-
«es;fimiliter & cOfequentium. Bt quoniam ytragg dyarym rationum; qui fint ter+

Si€lagl Gl ad ficque | a4

tiz{imiles, antecedens quantitas,eft ad fuam confequent?,exhypothefi,utantece
dens tertiz rationis ad fuam cSfequentem, 8 rurfuss,quoniam tamantecedentium
quim etiam confequentium, exfiruQura, zque funtaflignate multiplices : fequi.
tur per conuerfioném definitionis quinta huius, bis repetitam ( funt enim ducera-
tioni uni {imiles pofitz)multiplices antecedentium,hoc eft prima & tertize quan.
titatum, in addendo, minuendo,wel zxqualitate,refpectu fuarum confequentium
wqualiter fefe habere. Quemadmodum igitur fe habet multiplex antecedentis in
tertia ratione, ad multiplicem fuse confequentis:ita etiam fefe habebunt multipli.
~ cesantecederitium reliquarum duarum rationum,ad fuarum confequentium mul
tiplices, Cum resigiturita fefehabeat:per hancipfam quintam definftionem huius
“wonchuditur propofitum ,ilfas fcilicet duas rationes interfe {imiles effe & eafdem.
Quz igitur eidem funt exdem rationes, & inter fe funt exdem, guod demon.

- ftrafleoportuit, , ' . ' , -
L Exemplum
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Exempluminnumeris. o

K ' 12 13 24
T3 : . e 9 12
Sintrationi i&ezdem, tationes 3, ,:: & B
L2 4 s

4 8. 1z 16

6 i2 18 24
8 16 24 32

rPpOTAZIE |, 1B, :
Ex§ amoveap syl cbigyop -isar s Y PR iyovpihey 2s 7 top
g, 0T s EwrTe: T iySlplve ikbs o i oyl |
PROPOSITIO XL
Sifuerint quotcundg quantitates proportionales: erit, ficutunaante.
cedentium ad unam confequentium , ficomnes antecedentesad omnes
confequentes. '

Simile autor propofuitin propofitiotielibri huius prima,de multiplicibus.Itaqy,
quantoipfa multiplice ratio eft generalior, tanto etiam hzc prafens propofitio,
.qudm ipla precedens prima, latiusfefe extedic. Sintigitur quantitates quotcunep,
continue uel non continue proportionales: dico, quam rationem habet unaante.
cedensadfuam confequentem quantitatem, eandem & aggregatum anteceden.
tium ad aggregatum ex confequentibus habere. Sumptis enim zqué multiplici-
bus ad antecedentes,2qué item utcung multiplicibus ad confequentes quantita-
tes, cum {it, ex hypothefi, utantecedens una ad fuam: confequentem, fic finguloe
ad fingulas: fequityr ex conyerfione definitionis s huius,toties quoties opus fie..

‘ . Multiplices
antecedentium.  confequen,

ady  |ad ad

rit eam repetendo,ut ficutunius antecedentismultiplex 4 fire confequentismulel,
plice defecerit,uel eixqualis fit:fiueuerd eandém exceflerit, fic & fingulx antece-
dentium ad confequentium fingulas multiplices fefe habere. Igitur {i primae quan.

' : titatig
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titatis multiplex 4 firz confequentis multiplice defecerit,aut ef 2qualis{
dem exceflerit: fequitur, utantecedentium multiplices fingule,eodem modo fiza.
rum confequentium multiplices refpiciant. Quare ficut una fuz inferioris eft mul

tiplex, itaomnes omnium.Per primam igitur propofitionem huius, bis repetitam, -

qudm multiplex eft una unius , tam multipléx etiam aggregatum antecedentium,
ad cGfequentium aggregatum erit. Ordinentur ergo iam quantitates, fic, ut unius
rationis antecedens %:. prima: fua deinde confequens, fecunda: aggregatum uerd
antecedentium,tertia,& confequentium poftea aggregatum,quantitas quarta. Et
quia quantitatum,prima & tertiz,zque funt aflignatz multiplices, fecund= infu-
ver & quartz {imiliter:infertur,ex definitione quinta,tandem id quod maximé uo
ebat propofitio.Si fuerintigitur quotcuncg quantitates proportionales : eritficue
una antecedentium ad unam confequentium, ficomnes antecedentes ad omnes
confequentes, quod demonttraffe oportuit. .

' Exemplum rationis fefquialterz, continuz,
.. inquantitatibus quatuor

- RPOTAZIST i, :

Exp ?tg(sgy 7/1%9 Jdirdpoppy oa’n";{ :ixi}‘;\‘;')ﬂﬂ SO vgiz v 71859 ﬁﬂ'v:frpg,"
pilp & 7S TeTRpTOp IOV Adyopixn y fzrimi:kp 71s twrop € medep
7o ASUTSNop ueigove M'}op Ednmp 7;{;:.7%;{ e x6p. E

: - proposiTiO " fxrn .

. Siprima ad fecundam eam habuerit rationefn quam tertiaad quanti-
tatem quartam, tértia uerd ad quartam majorem ration€ habuerit quam
quintaad fextam:& prima a\d_’f_eéundarp majorem ration¢habebit quam
quinraadfextam, - - . N
‘Sintfex quantitates , & efto quod primae ad fecundam 8¢ tertizead quartam fi¢
una & eadem ratio,quam uero tertia ad quartd habet rationem, ea fitratione quin-
2 ad fextam maior: dicoigitur,quod & primz adfecundam maior quim quintze
adfextamfit ratio. Quoniam enim tettie ad quartam maior eft ratio,ex hypothefi,
quam quinte ad fextam;, fumantur ipfarum tertiz 8 quintz =qué multiplices,
quartz deinde & fextz fimiliter, fic tamen,quod multiplex terg'ai excedatmultipld
T i certy

' 249,
it,uelean,’
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.cem quartz, nonautem excedat - multiplex quintar ipfius fextee quantitatis multi.
phcembmnantur etidipfarum pnmg.& fccundg fecundum muldplicititemtertie
& quartzzque multiplices, Ee quoniam pmna qumutase&adfecundam ficue

: - tertiaad quartam, primxue
mu!ughces 10 & tertiz; utantedétibus,

. antece.  confe.. - fecund= infuper® quart,
- utconfequentib. 2que funt

exftrudtura; affignate muls

“tiplices: prime igitur & ter-
tiz multiplices, ad multipli-
cesfecundx 8 quarte quan
titatum,ex conuerfione defi
nitionis ¢ huius, in minuen
do, zqualitate, & addendo
zqualit¢tfefe habebunt.Cik
igltm,&tdexﬁru&ura,mu!
tiplex tertize excedatmulti-
plicem quartx , multiplex
uerd quintz non excedit
multiplicem fexta quantita
tis : propter fimilitudinem
rationum,& prima quanti.
tatis multiplex, ad fecundae

.Uad?gr g d .: t:d — quantitatis multiplicem ¢5-
-3 g gg & g ferendo,id faciet:maiorigis
i _ tur eft ex definitide; huius,
quantitas, P adfecundam, quam quinte
S uantitatis ad fextam ratio.

i primaigitur ad fecidam

eam habueritrationZ quam

tertiaad quantitatem quar.

tam, tertia uerd ad quartam
maiorem rationem habue.
mquam quinta ad fextamz
& prima ad fecundam ma.
foremationem habebit quim quinta ad fextam.quod demonfirafle oportyits

Exemplum in numeris fic ponitur.

18 s e - 8 12 12
~ maior ’ nnnor ratio
6 ad 4 ut 3 ad 2 cad 3
p’ri. feun. ten " quar ' qum.  fex mxmerus
" OPOTASIS b ;
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PROPOSLTIO - . XIIL " ... .
 Siprimaadfecundam eam habuerit rationem , quam tertia ad quam
tam, prima uerd ipfa tertia maior fuerit +& fecunda quatta maior ent;
quodﬁaequahszaequahs ﬁuerommor.imnor.
Sinz
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- Sint quatuor quantitates,prima adfecundamut tertia ad quartam:dico, Gudg-
admodum pritia maior eft quam tertia,uel ei 2qualis, fiue minor ea, ita 8 fecunda
eritrelpecty quarititatis quartg. Cumeénim,ex hypothefi, prima maior fig quim tex

tia: fequitur ex prioreparré propofitionis otauz huiuis, quod prima maiorem %

quam tertiaad {ecundam quantitatem, habeatratiohem, Quoniamautem,quems :

prima v

ad

Tcm'a_r =
ﬁ P

admodum prima eft ad fecundam, ita eft & tertia, ex hypothefi, ad quartam: pro-
pter illam rationum fimilitudinem, & tertiz ad quartim mdiof quam eiufdem ter.
tiz adfecunddmratio erit. Ad quamautém una & eadem quantitas maiorem ha.
bet rationem,lla,ut pofterior pars propofitionis 10 hufnsteftatur,minor efle cen.
fetur:minor igitut elg quarta ipfafecunda, quare contrd fecunda quam quartama.,
for,quod demontftraflfe oportuit. Opsias S ddfopls. Similiter etiam oftendemus,
quod fecunda quartz 2qualis,uel eamifior fit,prout quidem primarefpetu tertie
pofita fuerit. Siprima igitur ad fecundam eam habuerit rationem qurar tertia ad

quartam, prinia werd ipla tertia mafor fuerit : 8 fecunda quarta maior erit, quod fi
wequalis,zqualis,{i yero minot:minor.qued demonftrafé oportuit,
-t g "Empluﬂtmndmeﬂsﬁcfehabet. Ca

1w ad 9 uc s ad 3
. Vel 1y s B 8
- Quantitas L - ratio guan.
. prima 2y , [maior mutatisnuneé s2ads ma, minor
: ‘lad(écun.xs i terminisuel quare
~tertla 12J - Uminor quantitat, iz adis mi, maior,

. RPOTAXIYE IE. ‘

- Taudh Gigdomimws reNamdaaiog, Bp odibp ] Nyop, Aupbeire; wge-
™MRAR, T R
g . ,PROPOSITIO xv. = .

. Partes ecodem modo multiplicium, eandem habent rationent;ad fe
fumptze. ' '

Sint duz uel plures quantitates, quarumunaqueetp fit alterfus cuiufdam quan.
titatis, tanquiam fua multiplicis, pars:efto tamen, ut quota pars eft una unius, to.
tafint etiam fingula fi :dico ergo., quod quam ipfee partes, illam ean.
sdem & multiplices inter {€ rationem habeant, Diftribuantyr multipliciym una

pars

3 _‘.:mu!ﬁpuceb '

iuaquiein pordbnes g inferioriyet parti seudles Et'qﬁéf,famqw‘fmtpgdi .
] 1 3 Sy
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252 ELEMENTORVM EVCLIDIS L
bus,exhypothefi,affignate multiplices: eruntinuni tot portiones fir parti 2qua
fes,quot &inaltera: Rurus quoniiam portiones cuiifque multiplicis inter fe funt
aquales:erit fingulanint portionuntad portiones fingulas, una & eadem ratio , &
illa quidem,qua eft partis ad partemt.Quare, {icut eft una unius mulciplicis portio,
uel zqualibus pro g¢qualibus fumptis,ficuteft una pars ad portionem alterius el
partem,fic,ex propolitione 12 huius,aggregatumi illorum,hoc eft antecedentium,
ad confequentium aggregatum. Quam igitur zque multiplicium partes,illam ean
dem & ipfe multiplices inter fe habént rationem.quod demonftrari oportuit,

28 2 28

7777 33335 7777 s
- quareficut 7ad3 fic 24 ad 42
7 3 3 33 3
133
RPOTAZIZ is.
 Edbriavapi syl doihgyop 5 * v Gremaaf duodoyap s,
: PROPOSITIO - XVIL '

Siquatuor quantitates proportionales fuerint ; & permutatimha

proportionales erunt.. S : .
Sint quatuor quantitatesinrationeuna:dico,quod & permutatim, vel permu.
tataratione shoceft, prima ad tertiam & fecunda ad quartam, in unaratione fint,
summwpﬁmac{ecunda:quantitatumzquemlﬂtiplices,at infuper tertiz &
C quarte:X erunchz, ex prae
mifla,bisuftrpata,in ea qua
funtipfe partes ratione: at.
quedeinde, ex propofitio.
ne 11 huius {imili ratione
bis prof{imili fumpta, in u.
na etiam & eadem ratione, -
N prima fcilicet multiplexad
¢ s - fecundam, & tertia ad mul.
ad| g |ad . tiplicem quartam.Sed cum
fuerint quatuor quantita.
tes Fropom'o_nalee » prima
ad fecundam ut tertia ad
i. ‘ .. quartam,, prima uerd ipf
, tertia maior, uel ¢f xqualis,

. . _ uelminor eaflr, & fecunda
quartam, ex propofitione 14 huius, ficrefpiciet. Quattorigituriam quantitatibys
ordinatis,primafcilicet & ?uana,ut prius, fecunda uerd intertium , acterria dein-
dein fecundumlocum pofitis , cam huius ordinationis prima & tertiz quantita.
tum zzqué multiplices 2qualiter fehabeant,inaddendo,minuendo uel zzqualitare,
ad fecundz & quartx quantitatum aque aflignatas multiplices;,ex definitione tany
dem huius quinta concluditur propofitum: primz fcilicet ad tertiam eam effe,
que eftfecundz ad quartam quantitatem ratio,Siigitur quatuor quantitates pro-
portionalesfuerint: & permutatim b proportionales erunt, quod demonfirafy,
Roporuit. o R e
; . Exemplum
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5 Exemplum in numeris. ‘
21 ) . 56 24 at v 9
, . pri. 7 ter. 3.
7 ad 3 ut\ 28 ad 2 fe. 2 quariz ,
~ , . 56 24 |
FPOTAZIEZ . 12, . ‘
Bipovyneifua ueiidn duiNe)op 5 @ dppcgim aiA9yop s,
PROPOSITIO X Vi,

Sicompofita quantitates proportionales fuerint: & diviehz pro,
_portionales erunt,

Sint quatuot quantitates,atq efto,quéd he, compofitz, hoceft prima cum fe.
cundaadfecundam, & tertia cum quarta ad quartam, in una & eadem ratione
fine:dico igitur , & diuifim, uel diuifionis ratione,, quod idem eft, illas quantitatcs
in yna & eadem ratione efe.Colligitur huius rei demonftratio potiffimum ex pro

Prim: Secun.
Ter. quar,

Foﬁu‘om‘bus prima & fecunda huius, Sumptis enim quatuor quantitatum, prima
cilicet,fecundar, tertize & quarta xque multiplicibus:erit,ratione prima & fecun-
daquantitatum,ut quim mulciplex eft una unius , tam multiplices etiam fine, per
propolfitionem primam huius,omnes omnium,atq deindehocidem,per eandem
etiam propofitionem,ratione quantitatum tertiz & quartx locum babet,actan.
dem, cum ex hypothefi, 2que {int quatuor quantitatum aflignata muldiplices,
commutatione ¥a&a primz & fecundz, ut unius, tertiz item & quartze, & ha-
rum ut unius quantitatis 2que multiplices erunt , quod eft notandum, Sumantur
rurfus fecunde & quartz , utcunque aliz 2que multiplices , cum prius etiam
ipfarum fecundze & quartz quantitatym xque multiplices iflignatx fint, modo

Prima
;u'

X

fumptz ipfis pricribus multiplicibus iuncte, earundem fecunde & quartz quan.
titatum,ex propofitione 2 huius;que multiplices erunt. Quoniam autem quan.
titates,prima cum fecunda,fecutida,tertia cum quarta,& ipfa quarta,ex hypothefi
proportionales funt,prima uérd & tertiz,atcp fecunda & quartx qaantitatum z.
que multiplicesaflignate:prima & tertiz quarititarummultiplices, ipfas fecundz
& quarta quasititatum multiplices ;ex conuerfidne definitionis quintxe huiusin
minuendo, zqualitate ueladdendo zqualiter refpiciunt. Quare {i multiplex pri-
mze,hac et ex prima 8¢ fecunda compofit, dmulriplice fecundz quantitatis defe
cerit,ei zqualisfuseric,uel hanceandem excefferit: & multiplex tertiz, quz [cilicet
ex tertia & quarta compofita eft, ad multiplicem quarez conferendo, ficfe habe-
bitt,ac portionibup deinde illis;quas exutragy parte communes habentablatis at
tieglectis ; cum de refliduis multiplicbus, ex communi quaii?m pouaa,quq_ctli ::;‘
e i3 ¢
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" étiam adfunasinferiores fic fefe habeant,nullum dubium fit:ex definitionetandem
5 huius,id quod maxime uolebamus concluditur, prime fcilicet 4d fecundam efle,
ut eft tertiz ad quartam quantitatem ratio. Si cortipofite igitur quarttitates proa

portionales fuerint: 8¢ diuifg hig proportionales exfit.quod demonfirafle oportuity
) Exemplum in humétis, )
/ g 30 ‘ 40
18 12 24 16
9 € 2 : -8
5 2
30 30 .
18 40 - 2 é 13 |
9 -20 , 6 6 ‘24
1) 49
10 ‘30 40 40
o 1 16 ¥
18 ] 24 24
9 3 1 3
Idem exemplum,alijs multiplicibus expoficum,
45 1)
27 18 36 24
9 € B 7 g
1 ’ 18
15 te
45 30
27 6o 114 LN 1?2
® 20 € 24 8 26
1y 40
49 30 ‘60 40
18 18 24 24
27 12 © 36 16
9 6 ' as ]
MPOTAXIIE

L PROPOSITIO \
Sidiuifze quantitates proportionales fuering ; & c‘on’poﬁtz hzpro

portionales erunt,

XVIIL

. IR )
Edp Mgupushe susyebn drirsyop s weloudrribyime doidoyep Vool
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:; Sintquatuor quantitates difiuncta proportionales,primaad fecundain, & ters
tia ad quartam:dico igitur,8 compofitionis ratione eas proportionales effe. Nam .
fi non;fumaturloco quarta quantitas alia, ad quam nimlirum fe habeat tertia cum
quarta,ficut prima cumfgcunda ad fecundam. Et quoniam hzcfumpta,quantitati
quarta minime xqualis effe poteft(nam {izqualis effet,retineretur illa:atq ftatim
pateret propoliti)erit aut minor illa,aut maior. Verum nunc horum ponitur,con. .

POIITUCT T erv v rsrprrewan

® e e® vrgwa

trarium femper infertur,fumptam {cilicet,maiorem effe ipfa quarta, ubi pofita fuse.
-ritminor,uel contra,eandem fumptam, ipfa quarta maiorem poficam, haceadem
minorem effe,hoc modo. Quoniam enim compofita ex prima & feciidaad fecun-
dam, in ea eftratione, exfiructura , in qua eft altera ex tertia & quarta compofita
uantitas,ad ipfam fumptam,cumfic susShare Asys, ipfee ezedem, fifeparate d fele
erint,pex pramillam 17 proportionales erunt,primafcilicetad fecundam,ut ter.
tia cum defe@u uel exceflis quantitatis fumprx refpeCtu quartze, ad quantitatem
fumptam.Sed quia fic etiam eft ex hypothefi,tertia ad quantitatem quartam, cum
quz cidem funt exdem rationes ,;per 11 huius, inter fe etiam exdem fint: per pri-
~sngm tandem partem propofitionis 14 huius quantitatem fumptam ipfa quarca
‘miaforem efleinfertur,ctim tamen {itminor éa pofica. Vel,per tertiam partem eiufe
dém i4, minor,cum fit pofitd maior, Quorum fané utrunep cum nullomodo effe
poflit,quod nimirum una & eadem quanticas iam {italia quadam minor,acqymox
deinde etiam maior,uel contra,concluditur uerum effe propofitum. Si diuifzigi.
tur quantitates proportionales fuerint : & compofite hx proportionales erunt,
quod demonftraffe oportuit. ‘ o
e Sint pro exemplo quatuorhze quantitates.
< prima fe. ‘tértia - quarta quan. .
iz ad sut's ad - 6 titas SRS

T T i mins @ gUan
L e prie fe. . otten quarta quantitas
s ad 6. 7 ut qmipus g 40
° NPOTAZIES 1@, _

Bip % cabrop 7i5s, iAgp olrug dpaups iy 7lbs kpaupelip @ » Aormly e
T Norwop (Seu » s SAop 7i€Os B
B . PROPOSITIO  XIX%,
Sifuerit ficut totum ad totumfcablatiimm ad ablatum; & reliquumad
teliquum,uctomumadtotumeric, -
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. Sifitduzquantitates, portio etiam aliqua ab utragp quantitate ablata fic,utabla
txportiones eam inter fe quam ipfa totz habeant rationem:dico,quod & relique
eandem cum totis rationém habeant. Cum enim,ex hypothefi,totafitad quantita
tem totam, utportio ablataad ablatam : ex permutataratione, tota adablatam,ut
To. - - . — - ' ‘
~ Ablata
Reliqua

totaad ablatam erit. Quoniam autem eft cSpofitio rationis,quantitates uerd coms
pofitz proportionales,cum ha,ex propofitione 1y precedenti, diuifa etiam pro-
portionales{int,hoc confiderato:reliqua ad ablatam in ratione reliqug ad ablatam
erit: atggreliqua deinde ad reliquam, ex permutata ratione, utablata ad ablatam
erit. Quia uerd utablata ad quantitatem ablatam, ita etiam eft, exhypothefi, tota
quantitas ad totam:reliqua igitur quantitas ad reliquaih,ex propofitione u huius .
uttotaad totam erit. Si fueritigitur ficut totumad totum fic ablatum ad ablatums
& reliquumad reliquum,ut totumad totum erit. quod demonfirafle oportuit,

Exemplum huiusin numeris,

Totum 15 ~ totum 1o eft exhypothefi
utablatum ¢ ad  abla.. ¢, Igitur ;
&religira 6 reli. 4 ut : _ :
~ totumad totumerit, x
To,  to. Ab, . ab. Re ~ ab. Re aby,
5 ad 19 yt 9 .ad 6 R ad 9 ut 4 ad 6
i expermﬁtata A - ‘ratione - s

Ergo per n propofitionem huius,cum dug tationes;totorum cilicet X reliqus
rum,uni,ablatorum nimirum,{int ezdem : erunt illz & inter fe cxdem. Reliquum
igiturad reliquum ut totum ad totum enit,.quod demonftraffeoportuit, - =

Kai imd $h i0elx 3,69 B o B n5 Ty &, 57op 8 B g b & 6l aMaf, b b & SARSg
 Be,Sruspy & a9 B Q Mouyndulrn afa psyiluadifAsgovisi,

Et quoniam oftenfum eft,quemadmodum totum ad totum,ita etiam reliquum
adreliquum : conuerfa uerd ratione, cum fittotum ad reliquum , ut totum ad seli
quum:compofitz igitur quantitates proportionales erunt, -

0 Tom: . it Tota

C T g R

(43
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Vmiporles ¥ L} Smipigs Wireudhov ¥ « B-xgiisw whaspiarn; '

Demontftratum eftautem,, nimirum ex propofitionis huiusbypothefi & per.
mutataratione, {icutitotum ad ablatum , fic totumad ablatum, cum fitut antece.

dens ad id quo ipfum excedit fuum confequens, adreliquum fcilicet: & rationis
conuerfione quantitates proportionales erunt, .

Tota ' Tota
ablata tglfqua } ablata  reli,
_ Expropofitionis hypothefi- v o
To. To. Abla, Abla,
| S 10 Ut ¢ 4

fuum confequens oM
6 . 4
ROPIETMA,

;. LY/ 1, ¢ 2\ ’ ’ >y - T ¥ »
" Ex J"n' TP Quusop, om wwovykeplua uiydn dhidoyop s vod deasge
ot A yop iSOk GHP et d'éfo., ‘

¢ COROLLARIVM.

Ex hoc manifeftum eft,Si compofitae quantitates proportionales fue.

rint: & conuerfione rationis eas proportionales efle. quod demonfiral
fc oportuit, - ' ' '

ey of ASyor,xed 0B W Il was M mhatoiaon, iy L W ade Ao yacly. Emeadiomy )
e ov SeuTige ot § 2Ma Aoy Kk TpiToY TeTep TS Tt , KoKk s % v o B J‘é\?
T6d0v. S0 70 Mpimov Ms H TéTapTov.Swin & ot d mspida. Ear Y s bo 75 meETor nRoc S
TEpor, S Twe ToiRY M TiTOH T, etk Tos s, € & il ACTov T OuTigs Ionl s oMt
o0, B R Jiver F rifoepro,ug. Sdmty S F wsoior ki Sy Adraw § ¥ mrsh, s W St
- Locum quogg habent rationes in 2qualiter multiplicibus. Quando enim ut pri
mum fecundi,fic rertii quarti fuerit multiplex: erit etiam! jut primum adfecidum,
fic tertiumad quartum , non autem conuertendo. Sienim fuerit {icut primum'ad
fecundum,fictertium ad quarcum:non omnino erit, necgprimum fecundi:neque
uerd tertium quarti 2qué multiplex,quemadmodum hoc in fequialteris,fefquiter
tij$ , atquehuius generis fuperparticularibus alijs manifeftum eft. quod demon-
{lrafle oportuit, '

Exemplum prioris partis, ubi quantitatesfunt multiplices,

atqy {icetiam proportionales.
Vt 9 3 é s
item 36 9 12 S |
ued 6 4 s s, &e.

- Kk Exemplum
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. nx xqualis erit,quod demontftrafle opdrtuit,
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- Exemplum partis pofterioris;ubi, licet quantitates fint proportios ~
nales,timennontontrdomuinoque multiplices; T

: ‘ vt 4 ‘4 E F

- ' . . 4 < (::.;’-,.-;"5 . ll ‘. ‘ 9 . :,..

[N . . PN s _:-3““' 1 9 ‘:).!
4 MPOTAZIE K.

Eoch 87k i, ot &M ot fowe p MGG rusidluo Axpefodiie,
w0i (v &' i bod Adym, o iov i p wg&wpmqg@v wédop s xei P reTpbp
T ey uéifop tsan o lovyionp * wap Axasop “Raosop. '

’ PROPOSITIO XX

Sifuerint tres quantitates , & alize eifdem xquales multitudine ; in ea”
dem cum duabus fumptis ratione,ex 2qualiaut€ prima tertia maior fue-
rit:& quartafexta maior erit,& fizequalis:equalis f uerominor:minor.

Sinttres quantitates;totideminfuper aliz,qua eas quaspriores,eo etiam ordi«

e, inter (e habeant rationes : dico,fi prima priorum maior fuerit ipfa fua tertia, uel
: , . ]

ei 2qualis , {iueeiminor: &
primam pofteriorit ipfa {ua
tertiamaiorem, ef zqualem,
- : ] ) S _ . uelminorem ea effe. Quo.
iy 5 ) i ' T , ' .piam enim prioris ordinis
| © prima, exhypothefi, maioe
ponitur , quam ipfa tertia;

eritillius ad media,ex priore

T p'a‘rt'eprogoﬁ'tionis oCtauz,

: © | maior-quam huius ad ean.
9 1o to| demmediamratio.Sed quia
‘ rationes {n utroque ordine

' ' funt inter fe fimiles & ex. .
dem,prior{cilicet priori,po.
{terior uero ratio pofterioriz
& pofterioris ordinis prima
ad mediam,maiorem quim
4 ipfa tertia rationem habe-
 gl|vt|  Dbirquare etid, per priorent
artem decima, prima po-
fterioris , hoceft quarta, ea-
. demfua tertia, hoc eft fexta
1 qudtirate maior erit. Eodem
FE® modo, fiprima quim tertia
£ ©  minor fuerit, per eafd prd2

oD

vell vl

X9

eumd
un>y
an
eI T
B -3 I
arenb
srenb

: o o pofitionum partes propofi.
tum inferri poterit, Quodfi prima & tertia priorisordinis quantitates 2qualesin.
terfe fuerint, ciper priorem partem feptima, una & eadem fitharum ad mediam
quantitatem ratio,propter rationum {imilitudinem,quz in utrocg ordine effe pra.
fupponitur: & in pofteriori ordine prima ipfa tettiz ex prioti parte proportionino -

APPENDIX,
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APPBENDIX,
Eadem ratio & in hac, &proxme fequendi propofitione concludi poteft, [
quatuor aut plures etiamin uno ordine,totidem quog fimilium rationum inalte.
1o quantitates pofita fuerint, fi prima priotis maior {i¢ fua ultinta , ei zqualis uel

minorea: quod & tum prima poﬁenons ordinis, refpectu fua: ulnma: fimiliter
fefehabeat, _

859

Exemplum in numeris ,ubiprima eft ~

maiorull. ~ uldma 2qualis mipor ultima.
Prima o s . 9 6 BT S P
. s .4 - 6 a4 - & s
‘ 15 10 15 10 I 20
pltima 3 2 : 9 6 : SR P
~ quant. prior poﬁer. pn’or poft. . prior poff!enor
. .; ordo-

RPOTAZI z

an 3 qng y.eytﬂu, %ol M cw'rzus' Towe 'pvﬂxvﬂ@-‘ me‘vo Mpﬁowoyﬂm,
Hol b '(96‘ a.bm Aoyw ndt TR P & owae)wym,o&’ ww J{ P 'ngas"
s 7grra' L& S KR P 'nmefé:mﬂ BTy L .u.a{op ssvu uay loop *oop, s
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PROPOSITIO XX

Sifuerint tres quantitates , & alix eifdem 2quales multitudine, in ea-

dem cum duabus fumptis ratione fuerit autem perturbata earum pro-

portio,ex zqualiautem prima ipfa tertia maior fuerit; & quarta fextama
ior erit,& fizqualis : ®qualis,fi uerd minor:minor,

Sintures quanutates,totidemmfuper alxae,qux €as quas prioresinterfe habeat
rationes, {it tamen per.

3 turbata earum propor-
' tio: dico, {i prima priorft
oy maior fuerit ipfa {ua ter-
S tia, uel eilzqualis,fiueea
o , minor:& primam poﬁe,
Y o . riorumipfafua tertia ma
. " forem,eigqualem,uel mi
norem ea elfe. Quoniam
_ 1] .10 10 enim prioris ordinis pri-
.9 91 9 - ma, exhypothefi, maior
YO . . _ponitur quam ipfa ter.
. : NP tia: maiorem etiam ad fe
¢ ‘ . N - cundd prima quamipfa
) tertia , €x priore parte

S 1 mpof tionis s huius,ha
l‘:ebntrauone.Quomam
autem qua primxadfe-
cunddin priori, ea etiam
eft,exhypothefi, ratiofe
cundgadtertiiinordine
R . - pofteriori: fecidx igitur
. prima_ - quara Kk ad
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ad tertiam in ofdine pofteriori:fecdz igitirr ad tertiam ordinis pofterioris, nraior
' guém\terﬂ‘x ad feciidam in ordineprioriratio erit, unde ficmaior étiZ quam in eo-
empofteriori fecundg ad primam,eo quod eiufdéfecundead prima,exnoftra hy
pothefi & conuerfaratione, {icut in priori tertiz ad fecundam ratio. Quareex po-
fteriore parte propofitionis decime¢huius , concluditur propofit, primam feilicet
in ordine pofterioriipfa fua tertia, hoceft; quartam fexta quantitate maiorem ¢ffel
Simili modo, 2qualitatem : & quod etiam quantitas quarta quam fextaminor fit,
fi primatertia zqualis wel minor ea ponatur,inferemus. Si fuerint igitur tres quan.
titates, & ali¢ eiftiem 22quales multitudine,in eadem cum duabus fumptisratione.
fueritautem perturbata earum proportio,ex xquali autem primaipfa tertia maior
fuerit: & quarta fexta maior erit, X 1i 2equalis: zqualis, fi uéro minor: minor, quod
demonfirafle oportuit. . SRR
: [Exemplum in numeris, ubi prima.

tertia maior -tertigxqualis . minor tertia
prima o 24 . 9 15 .6 16
._ s w s 1 , s 0=®
tertia' 6 16 s 6 9 4 .
Aliud exemplum, _
6 14 12 - ' )
8 - . 14
9 ~ 6 2 oo !6
FPOTASIZ KB. L

Fap ;q;u uegﬁ!n,s@& EMe odioig fovep IAFIO-,rundlve Aepfowdplue q’l
7% i Aoym ud o oy b avrd Adym isat, - i
o PROPOSITIO XXIL : : o

~ Sifuerinttres quantitates, & aliz eildemzquales multitudine, in e

dem cum duabus{umptis ratione:& ex 2quali in eadem ratione erunt,

Sint tres quantitates,totidem infuper aliz, qua eas quas priores, o etiam ordi-

; : © ne,inter fehabeant ratio. .

nes:dico,quod & exxqua

li primz ad tertiam prioris

eafit,que prime ad tertiam

ordinis poftetioris, ratio.

; : - Sumptis enim primarum,

' - hoc eft, ptimz prioils &

prima pofterioris ordinis,

, quantitatum zque multi.

! | [ : plicibus,fecundarum iteny

S fi{dem, feuutcuncp alijs =-

* que multiplicibus pofitis,

etiZ tertiar deinde quan.

tiratum zque affignentur

multiplices.Et quonizfem

er quatuor proportiona.

fum,prime & tertig, fecuty

L dx item & quartz, ®qué
2 x

-3
Ny

iy
-2

Wit
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reperiantur éleaflignate multiplices:erunt igitur ex propofitione 4 hufus, toties
eam;,quot in utrocp Srdinequantitates repetivmtur, minus tamen uno,repetendo;
&ipfe multiplices, eodem ordine fumptz, inter fe proportionales. Quoniam au-
tem tres funt quantitates, prioris fcilicet ordinis multiplices aliz deinde ipfis equa
les numero,multiplices feilicet quantitatum ordinis pofterioris,cum duabus fim-
ptis,& in eademratione, cum ficut prima prioris fua ultima uel maior, ei equalis
uel minor ea fuerit, fic & prima pofterioris fuam ultima ex propofitione 20 huius
refpicere oporteat:per s definitionem huius tandem concluditur ropofitum, pri
mam fcilicet prioris ordinisad fiam ultimam fefe habere, ut fe habeat prima pofte
rioris ad {uam ultimam. Si fuerint igitur tres quantitates, 8 aliz eifdé 2quales muf

" titudine,in eadem ci¥ duabus{umptisratione: & ex 2qualiin eadem rationeerune,
quod demonftrafle oportuit,

- APPENDIX,

Hzcpropofitio cum proxime fequenti, quemadmodum praemifze duz, non

- detribus tantum, verumetiam de pluribus quantitatibus intelligi poteft, i mods
inuno tot,quot & inaltero ordine, quantitates conftituantur.

Exemplum in numerisfit,

27 9 27 81
: 16 13 38 8-
/ 3§ 7 2t 105
32 8 . 24 (1]
) 27 32 . 8 . o6
9 8 ut 2y 24 ‘
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I PROPO SITIO = XXIIL :
Sifuerint tres quantitates, & aliz eildem xequales multitudine, in ea:

dem cum duabus fumptis ratione, fueritautem perturbata earumpro-

portio:& ex zqualiin éadémratione erunt,

Sinttres quantitates,itque totidem etiamaliz, quz eas quas priores, pertur-
bato tamen ordine,inter fe habentrationes: dico,quod & ex ztjuali prima ad ter.
tiam priotis, ea fit, qua prima ad tertiam ordinis poftetioris, ratio. Sumptis enim
prima & fecundz in priori, 8 primz in pofteriori ordine quantitatis 2que multi-
plicibus,etiam reliquarum trium,tertiz fcilicet in priori,& fecunde ac tertiz in po
fteriori ordine 2qug multiplices affignentur. Es quoniam;, quae ipfajum partium
feufubmaultiplicium,flla eadem eft,ex 15 huius, etiam multiplicium ratio , & quo.
niam etiam,quze eidem fimt ezedem rationes, ipfee inter € funt eeedem , utrag pro.
E,:ﬁtion'e bisufurpata,femel quidemratidnemultiplicium prima & fecundze prio
s, ac deinde etiam ratione multiplicium fecunda quanticatis & tertiz ordinis po.
ferioris:quam prioresinter fe habent ratiorien, illam eandem & pofteriores mul
tiplices habebunt, Simili modo,cum fecunda prioris ad fizam tertiam, ex hypothe.
£, fic, utprima ad fecundam inordine pofteriori acdeinde; elz l}:grmutata raﬁo}x}m
T - 3 %

.
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h nomimatz quantitates proportionalesfint: 8f{ecunda prioris ad primampe.
ferioris ut tertia illivs,ad fecundam huiys,& multiplices quantitatum, fecunde fcf
' e , - licet prioris & prima poftes
- rioris ordinis,per eafdem de.
, ' <¢imam. quintam & undeci.
_ mam propofitiones huius ¢3;
P quam multiplices tertiz prio
' - ris,& fecunde quantitatis or-
dinis pofterioris , habebunt
rationem: atqp X permutata
deinderatione,multiplices fe
cunde & tertigprioris,ut mul
. tiplices primz & fecund=
quatitatum ordinis pofterio.
ris erunt. Oftenfum autem
eft prius,quod & multiplices
quantitatum priotis ordinis,
primz & {ecundz,in eadem
{int ratione, in qua funt mulei
plices fecundg & tertiz quan
“titatum ordinis pofterioris.

———————— e e e tma e

e Lo )
..ad.. ~ J L d, Quoniam aiit tres funt quan.
1z3 t< 3 titates, atcp totidem etia aliz,

- in eadem cum duabus fum.
ptis ratione, eft@ earum per-
turbata ratio: quemadmodi
igitur prima maior tertia, uel
eiequalis fiue minor ea fue.

: o rit;ita ex propofitione 21 hu.

fus , & quarta refpettuipfius fextzerit. Quare per definitionem 5, huius conclu.

ditur tandem,ut quam in priori ordine prima ad tertiam habet rationem, illam ean
dem in pofteriori ordifie prima ad tertiam habeat. Si faerint igitur tres qudtitates,

& aliz eifdem 2quales multitudine, in eadem cum duabus fumptis ratione,, fuerit

autem perturbata earum proportio: & ex xquali in eadem ratione erunt, quod de-

monfirafle oportuit, ' a

Exemplum in numeris{it.
. Ordo
prior pofterior
i ' 5 LI S
) . 6 2 10 2
N '...‘. [ 4 ’ 4 8 i
% 6 Ut 20 8 § 1 ut 3
MPOTAZIS K A,

Edp medep 7@ eirspop bp aird i Adyop, wad veiep 7los vemmprop;
Uity s i BTN by i gy G
Twﬂep,wgchop wa wiwafop 7iCs Aoy 3 avrpp e Acyop, wgi Tgrep wd
ex7op 7los TiTRETOP. . _

" PROPOSITIO



AT LIBERCQQVINTYS, - 7 ;.
PROPOSITIO .. XXIIL .

. . Siprimaad fecundam eam habuerit rationem quam tertia ad quar.
tam habuerit autem & quinta ad fecundam ‘eam rationem quani fexta
ad quartam :& compofita,prima & quinta,ad fecundam ¢am habebitfa

_ tioiem, quart tertia & fextaad quartam, Y
_ Sintfex quantitates, & efto quod prima ad fecandam fic ut tertia ad quared, fimi
liter quinta ad eandem fecundam, utfexta ad quartam: dico ergo, & compofiram
- - exprima& quinra,ad fecundam,eam quz eft compofi.
. b tz ex tertia & fexra ad quartam,rationem habere.Quo-

' ) niam enim primaad{ecundam, ex hypothefi, eft, ut ter

tiaad quartam, & rurfus, quoniam quinta ad{eciidam, .

fimiliter ex hypothefi, eftutfextaad quartam, excon-

_ uerfa ratione uero, fecunda ad quintam ut quarea ad

3 quantitatem fextam: & primaad quintam,inxta ordina

g tam proportionem , ex zquali, per propofitionem 22

s huius,ut tertia ad fextamverit. Eft autem diuifio rationis,

- g unde ex rationis compofitione, ut teftatur propofitio

. | . 78 huius,ha quantitates proportionales erunt: prima

igitur & quintaad quintam,ficut tertia & fexraad quan
titatem fextd. Quoniam atit quintaad{fecundam, exhy
pothefi,eft ut fexta ad quartd:qyare rurfus pereandéor
dinatam rationem,cii duoiam quantitatum ordines ap-
pareant,cuiufmodif{cilicet haec proportio requirit, infer
tur tandem propofitd, primam fcilicer & quintam con-
fun@im ad fecundam fe habere, ut fe habent tertia &

‘fexta, & ipfe coniunctz ad quantitatem quarcam. Si pri

- ma igitur ad fecundam eam habuerit rationem quam

teitia ad quartam, habuerjt autem & quinta ad fecun-

dam,&¢.quod demonftrafle oportuit. ’

Exemplumhuiusinnumeris {ic,

-1

N2
BNV R

AL

el
€ quatitas

o prima " fecunda ‘tertia quarta
e -7 ad 9 ut vzz‘ ad -
T quinta 6 . . fexta 8

B o 39

_ | npgﬂ::lz,'_ . KE. g
 viBaprlordpe peyidn duddoyop s 28 wipisop vl p INxisop, dvio 7 201
By peifoved 855, S AR
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_  PROPOSITIO - XXV, | _
Si quatuor quantitates propottionalés fuerint, maxima & minima
duabus reliquis maiores funt. - h
Sint quatuor efifdem generis quantitates propartionales, qualitercung,modd
noa {intin ratione zqualitatis,ut dicitur.nam hic nulla apparet quantitas maxima
uel minima,quod nunceft contra propofitionis hypothefim: dico,maximam cum.
minima reliquis duabus quititatibus maforem efle. Ponantur in maioribus quatt<
titatibus portiones,cxpropoﬁtione 3 primi,{uis minoribus =quales,Et quoniam
quantitates maiores,aut ex hypothefi {tatim, auc permurara ratione etiam ufurpa--

maxima

: I~
' ' g
' g
maxima : =4
g 3
g K-

i | ~ fd| [

ta,primd illam,quam ipfeminores, fecundd deinde, ubi quidem locominoram,
portiones,quas ipf® minores inmaioribus fignate @quales habent, fumpta fue.
rint,quam ipfze portiones inter fe habentrationei; cam famjtotum firad totum,fiv -
cutablatum ad ablatum:& reliquum ad reliquym, ex propofitione 15 huius,ut to.
tum ad rotum erit. Quia autem ex maioribus una, neceffario altéramaior efle de.
bet& reliquaillius exprima parte propofitionis 14fola;ueteadem ipfa parte, pre.
miffatamen permutataratione,, huiusréliqua maior erit. Et quia etiam utragg mi.
nor fuz ablatz eft zqualis,fi xqualibus zqualia addatur: & qua prougniunt uan
titates, utracs uidelicet minor cum alterius ablata, inter fe quales erunt. Quodfi
fjfdem zqualibus in&g}ualia sreliquafcilicer, addita fuerint, utrunc}ue fuo,acde.
bito ordine: & producta fam, ex communi quadam noticia, inter feinzqualia e,
runt. lllud quidem maius, quodplus acceperit, alterum deinde minirs, Cum igi.
turid quod maius eft,ex maxima 8 minima,quod uerd minus,ex duabus quanti.
tatibus reliquis compofitum fic, propofitio tandem conftabit. Si quatuorigitur
quantitates proportionales fuerint, maxima & minima duabus religuis majores
funt.quod demonftrafle oportuit, c o

Exemplum in numeris fic.

*+

Maxintus ) ~ Minimus mitherus
7o omome 00y _—
5 - . 7. porgonésminbilys xquales, 8 iblati kvotls,
13 14 + Reliquinumeri, L

y o Reliqus
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30 minus, 3¢ produ@um
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INTERPRETATIO, INCERTI AVTIORIS, ' ) e
Ratio exrationibus cSponi dicitur,quido rationum quantitates, hoc
eft denominationes,multiplicatz, rationé cSftituunt, Ratio exrationib,
cSpofita dicit,qui uidelicet rationum denominationes cSponunt.Quan
titates uerd,hoc eft denominationes rationir,dicunt,3 quib.rationes de.
nomindtur,ut 2 duob. dicitur dupla,Sit ratio o&onarijad quaternarium
dupla, atep etid ipfius quaternarij ad binariit dupla & ipfa: quadruplaigic
tur ratio,octonarij ad binarium,cSponidicit ex duab.rationib.o&tonartj.
{cilicer ad quaternaritr, & quaternarfjad binarit.ambaru etenim rationir
‘denominationib,cgpofita hge denominatio cSftituit. Quonid ergo,ut di
&t modo eft, quatitates, feu denominatiGes rationit numeri dicuntur, &
quib.habitudines nominitur,defcribiitur ac referunt inter fe,ueluti 3 bi.
nario ternario ac quaternario:dupla,triplaac quadruplaratio.Nominat
quadrupla - uero&dimidiitab uno,funtaiitduoipfius
quaternarj dimidit. Capio igitur dimidiix
unius(integri[cilicet,ut numerigo ciris c5-
modiflime diftribuiin minutias poflic)a §
duo ipfius quaternarfj dimidium dicit,qua
rizacceptaru partil, 30 accipio: & alterir di
. . midiit illius unius,a § itertr quaternarius o.
s 4 ~ *&onarij medietas dicitur. & multiplico 30
- primaminu.ad,hoceft cit 30 min.& fiit feciida min, 900 hgc in so fcilicet
eraduco feu diuido, fitic 15, prima min.g (ane 15 prima mi.quarta pars func
unius,{eu integri.uater .n.15,fexaginta fcilicet cGtinent.Proinde efto bi
narij & octonarij medius 4o, Et §nid 2ipfius 40 uigincuplit funt, accipio
uigincuplum,unius feu integri,népe triaminu.Ac uerd rurfus 40 quincu
plufuncoctonarij:parsipfius 40 octonari® dicit,multiplico 3 uigincupld
part€ipfius so,cu 5§ denominante o&tonariitin 40,& fiunt1s min.quarta
pars integri,éo,{.gdenominatio Gap eft inter 2 et 8,pofitos num.Efto rur
fusinter ipfos 4 8 12 o&on, gnid 4. dimidiii funt o&onarij, 8 ueroiplius
duodenarij lubfefquialter:accipio mi.3o,dimidiil integri,& facio 40 min.
fubfefquialter; integri,& facio 30ad 4.0, & fiunt1:00 fecun.mi.qpib.diui
fis,flunt prima mi,20 & uiginti tertiit funtintegrizet quatuor igit tertium
funt duodenarij.Efto inter binariu & 12 quaternarius & {niam binarius
" quaternarij dimidiir eft, quatefnar. Y6 duodenarij fuberiplus,accipio 30
min,unitatis feu integri dimiditi: 20 deinde, tertit ipfius. 3 ternario enim
tripla denominaf, & facio 30 cit 20,funt 6o fecun.min.quib.in integr: di-
uifis,fiunt 10 prima,§ 1o fexta pars funtintegri: 8 2 fexta pars eft duode:-
narij. Rurfus, fitinter 4 & snum, 20.& §nii quaternar. fubgncuplus eft
ipfius 20, numerus ¥ Q20 ad s quadruplus, accipio integri s parté, nimigz
12,& quaterna. 2 § quinarius quadruplus dicit ipfius 20, & facio quadru
pl, ad 12, fiunt 48, fubfelqquartitintegri:& 4 ipforz s fubfefgquarti eft:
‘Efto rurfusinter 2 & 4 ternarius, Et quoniam 4.ad ternarium eft{efqui-
vertius, ot ipfunt & tertiumipfius,quac eft unitas,habeat,accipio intcgivé
¥ quo
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- LIBER SEXTVS: . . 26p
guodeft samin.a §integro tertiit exiftente ternarfj, quaternarius fefgter
tiumipfius dicit.accipio & 36,integri dimidiir,per que3ad 2 feflquidlter:
erit, nominat uerd felquialter: & dimidio,& facio 30 ad integrum, utpote
Ssomin. & fiunt 180, fecunda min. his diuifis, & fiunt 30.prima min. hac
dimidium funtintegri:quare & binaritis ipfius quatérnarij dimidit eft.
Ratio exduab.fiue ex plutib.rationib.cGponi dicitur,quando rationit
quadtitates, hoc eft denominationes,multiplicatg,aliqui rationis quatitaté
¢oftituunt, Habeat igit primi ad fecund, rationg daid, uelutidupld; ut
tripld, fuealiquialia,habeat & fecundiiad tertit, rationé,, & ipfam dataz
dico @ primiad certili ratia,ex primiad fecundr, & fecudiad tertiti ratio-
nibus,cSpofitafit. Aut,quando primiad fecundit rationis quantitas cun
fecundi ad tertium rationis quititate multiplicata fuerit,quantitat€ primi
ad certitr coftituit, Sitigit, ee primd quidé, primiy maius fecundo, fecundiz
, © itémaius tertio,efto etid,§d primii quidéad fecundum dupli;
T - fecundit o ad ipfum tertiu triplarationé habeat. Quoniiem
6 fecundizeripli eft ipfius tertij,ipfius uerd fecundi dupliipfum
primizprimu igitiplis tertij fexcuplit erit.qm.n.fitripliralicui®
‘duplicauerimus, ipfius fexcupli pducitur:hoc enim eft pprié
1 copofitio. Aut fic, qm primiu fecundi dupli eft,fubdividat pri
mirin partes ipfi fecundo 2quales:uocétur aut ha prior & po
fterior, Et gm fecundiripfius tertfj tripla eft, xqualis ueroeft
$ prior primi pars ipfi fecundo:& hgc eadé pars,utipfum fecun
. du,tertij eripla erit, primil igit ipfius fecundi eft fexcuplir. § igi
tur primi ad tertiu ratio(¢Oiuncta p fecundu, mediit terminir)
, exprimiad fecundu & fecundiad tertiitratione , cGpofita eft,
12 6 2 Similiter 6 & {i minus fuerit fecundit utrifgs iplorz,primo fci
licet & tertio,cOtrah@tur illa.Efto emiter: primit quidé fecundi triplum,
¢ fecundu w6 tertfj dimidiu. Ecqm fecundit eft tertijdimidiu, fe
cundi y tripli eft ipfum primicprimitigit ipfius fecudifelgal,
4 terzerit.qm.n. fi dimiditialicujus triplicauerimus,habet iplum
femel & dimidiix. Etqth primi fecudi tripli, fecunduyoipfius
tertfj dimiditr eft : qualit primizeft trium fecundo @qualiti, ta-
{ lium eft & tertitr duor:, qua ppter fefquialters eft primiripfius
tertij.primiigit ad tertili ratio(ut § per fecundiy,mediu eius tex
minum cGiunéta eft)ex primiad fecundum et fecundiad tertium ratione
cOpofita eft. Sed rurfus, fit fecundir utrifp illor:, primo & tertio, maius,
& fit quidé primii feciidi dimidia pars,fecundit o tertij felgter
titn. Quonii igit quantit eft primi dimidit,tita eft fecudi quarta;
2 quata Yo eft fecundirea pars,titaeft primi clitertio unaquin
ta:dimidiaigit primi,tertia deindetertij, inter fe equalia erunt.
Primiigitur ad tertium,nimirz 2 ads, ratio, p fecundum,medii
eius terminum,cSiuncta eft. Similiter etid & in plurib.inreligs
etii cafib.Et manifeftum eft,cpfi  cSpofitaratide una qualifcungs cGpo-
fitarzauferat,una fimpliciii fublata,reliGratiGes c6poﬁtain;: lc6pr¢h€dan‘t'.
‘ 3

2
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DEFINITIONES.,

+ Similes ﬁgurae rectlineze funt, quz & angulos wquales habcnt ad
unum,& quz circaangulos quales latera,proportionalia,

2 Reciprocaeautem figurz funt, quando in utraq figura anteceden-
tes & confequentes termini irationales fuerine,

Exempla definitionis primz.

1z

9 g
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i3 Secundum extremam & mediam rationem rea linea dlllldl diciv
tur,quando fuent, ficuttotaad maius fegmentum sficmaiusad fegmen-
gumminus,

— Tota m .

- 82 . _ 8
4 o R . -
Jso .— . 6 .18 —J 130 Jsor—gq n—Jdga"
maius fegmentum .. minus : maius minus
nad Jigo—'s ut J150—6 ad 18— J 1o
Similiter s Jgom—a T Tl 804 2 .d s

Y..[.@* % mxwpg %um@' 8 xwd ) n_oyucpug 'rbw ﬁodmp !de
u}omvn. .

4 Altiudo umu{éunﬁfque ﬁgura: oft, uertice ad bafim ducta per.
pendicularis,

Sunt autem hmus.de,ﬁm,noms excmpla haxc,
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" ¢ Ratioex ratiohibus componi dicitur, quando rationurh quantitates
.multiplicatz inter fe,aliquam effecerint rationem, :
Vrationé duplam,cuius quantitas eft 2, componunt & conftituantationgm
fequialterae & felquitertiz,quantitates, 1} & 13, multiplicat intet fe,ut fequitur,

Compontntes Compofitaratio
‘3 . 4 . ’ 1z uel 2
. i ' é S
Sefquialtera Sefquitertia o - Dupla
IMPOTAZEIS,
FPQTH A

Ta ;igiy&svx KA TR Vﬁkmhc'?fxyyx,’m} TP 0drp 5L O~ B o dAS
Ashed isip as ai Paois, ' ‘ S o
PROPOSITIONES. ‘ ¢
CPRIMA, L :

Triangula & parallelogramma,qua fub eodem funt uertice:ad fefunt
ut bafes. -

Defcribantur fub uha altitudiné aliquot triangula; uel parallelogramma: dico,
utra defcripta fuerint, illorum eam inter fe effe rationem, quz eft bafium. Prolon.
genturin ufrandp partem ultra figiram bafes,unicuiqp deindebafiin fua continya.

ta portione,aliquot portiones({iue uni bafi tot quotalj,fiue pauciores)fibifuman
tur zquales,atqg tandem, i quideé triangula proppﬁta fuerint, extremitatibus por,

——
r .

1
¥

3 —F C -

tionum fingulis ¢ uertice illius trianguli, cuius bafi ha portionesfunt zquales,re
Gislinefsiundlis: Vel,ﬁparaﬂe’zgrimgauﬁxerint, tot, qu<>tp p&‘tidrﬁ:- funt,i;lar‘zllel,;,
grammis, fecundum portionum at defcriptorum parallelogrammorum laterum
" quantitatem defcriptis, figura demonftrationis perfecta erit. Quarenuncad de«
monfirationem ipfam. Triangula fiue parallelograma ¢, ex hypotheli{int xque.
alta,‘ utringg etiam #quales bafes habeant : erunt tam hac, ex 36, quam {lla, ex pro.
pofitione 3¢ primi, inter fe zqualia, Quim multiplex igitur eft utriufque bafis
bafitaggregatum , tam multiplex etiam erit utriufq trianguli uel parallelogram..
mi,id quod ex triagulis uel parallelogrammis colligitur. Quod {i fortéiam bafium
aggregatuminuna, ex fiructura, 2qualefueritbafium aggregato in collationeal.
RN : : tera:
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tera & ipfatota triangula,ex 33, feu paigllelografnma,expl‘op_oﬁtl'one 36 primi, ex
utraqp parteinter fe 2qualia erunt, Quod {i verd unum alterum excefferit, uelab

o

‘o defecerit: 8 triangulafeu parallelogrima tum eodZ modo fefe habebunt.Qua,
tuor igitur nunc quantitatib.toties quidé prout multa uel pauca triangula feu paral
Telogramma propofita fuerint; ordinatis , quarum prima & fectida {int bafes trian-
%ulorum feu parallelogrammorum pofitorum, tertia uerd quantitas & quarta ba-

ibus his fuperpofita rriangula feu parallelogramma), cum iam prima & tertiz, fe.
-cund item & quartz zque fintaflignate multiplices:infertar tandem, per defini.
tionem ¢ quinti, id quod uolebat propofitio: Triangula fcilicet & parallelogram-
ma, i fub uno & eod€ uertice fuerint, in {uarum bafium ratione effe. quod demon-

firariop ortuit, - o :

8 [ 32 36 2 9 72 °6

4 3 16 12 4 3 ;.4 - 32
Triangulorum  Ipfa trian. Parallelogram.  Ipfa parallelo-

v bales ‘gula morum bafes gramma,

APPENDIX,

Poteftheecres detriangulis tantii demonfirari,ut fcilicet {it ( c&i deuno dicatur)
in demonftrando facilior progreflus, Quo facto, cum parallelogrammum & trian
gulum,ubieand bafim habuerint, atq etii interlineas zquediftantes fuerint, per
propofitionem 4: primi,illud ad hoc doplumf{it,cum{ etiam partes eodem modo
multiplicium,per propofitionem 55 quinti,eandem habeant rationem:& alterum,
deparallelogrammis,tandem fic fe habere infertur. quod admonuiffe oportuit,

. 7.
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PROPOSITIEO 1,

Siad unum trianguli latus duca fuerit reéta quzedam linea parallefa:
proportionaliter haecfecat triangulilatera. Et(i trianguli latera propor.
tionaliter {ecta fuerint: qugad fectiones iungitur recta linea,ad reliquum
tertium latus parallela erit, . .

Defcribatur triangulum,ducatur in 6 etiam,ab unolatere ad reliquor utrum.
libet,re¢ta quzdamlinea,reliquo tertio trianguli lateri parallela:dico,quantuim ad
pattem priorem,laterailla per ductam paralielam aia Aorinds, hoc eft proportiona.
liter,{eta efle fic{cilicet, quemadmodum fe habet fuperior unius feGtilaterispars
ad fuam inferiorem,uel contra,inferior ad fuperiorem,ita in altero fuperior uel infe

' rior pars ad reliquam fe habeat. Porro fi re@ain
triangulo du@alinea, duo eius latera propoitio-
naliter fecet: hecdu®a, quantum ad partem po-
fteriorem,lateri tertio parallela erit. Quantun igi

¢ ¢ ' tur ad partem priorem. Cum triangulum pef du.
: ¢tam parallelam, utapparet, in quadrilaterum &

9 z triangulif diuifum fie,ductis in quadrilatero dua.
bus diametris:erunt quz fic fiunt triangula, pro-
Pterea quod unam & eandélineam , du&tam fci.
icet perpendicularg, pro bafi habeant, in cifldem
item parallelis fint,ex propofitione 37 primi,inter
fe 2qualia : eorumigitur , ad reliquum ultra qua.
drilaterum triangulum,per priorem partem pro.
pofitionis 7 quinti, una & eadem ratio. Cumg; etiam horum duorym 2qualium
triangulorum utrundg, cum tertio reliquo zquealtum {it, atq fic, ex pramiffa pri-
tha bis ufurpata,eam,qui bafes,inter fe habeant ration€. cum quie eidé fint ezdem
rationes,ex propofitione u quinti, hainter fe etid ezzdem {int; hc propofitione
bis uftrpata, prior pars tandé manifeftabitur. Sequitur pofterior. Maneateadem
figurz difpofitio. Et quoniamlatera, per dutamin triangulo lineam, avaAsyinée
exhypothefifectafunt, & quoniam etiam trianigula, ad has portiones uel laterym

8
partes conflituta,eam quambafes,inter fe habentrationem:& triangulorum inter
tertiumlatus & ductam in triangulo lineam compreh@forum , ad tertium reliqud,
per propofitionem 13 quinti,una & eadem ratio erit:undefic etiam, per priptem
partem nonz eitufdem quinti, eadem riangula inter fedequalia: st tandpeiﬁ‘;iaeg
propofitionem 3¢ primi, inter lineas xquediftantes, Ducta ergq’inﬁangubl’g?

: recta
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rectalinea,tertio latetizquediftans erit. In triangulo igitur fiad unum efus, &cz,
quod demonftrafle oportuit,

. mPoTAZIZ . T . .
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~ PROPO SITIO 111, ,

Sitrianguli angulus bifariam fecetur ; fecans autem angufum recta

finea fecet & ipfam bafini: bafisfegmenta eandem habebunt rationem

reliquis ipfius trianguli lateribus. Bt fi bafis fegmenta eandem habue.

rintrationem reliquisipfius tridgulilateribus:a uerticead fetionem du.*

“Ctarectalinea; bifariam fécat ipfius trianguliangulum. . o
. Defcribatur triangulum qualitercundg,ducatur etiam ab uno ejus anguload la
tus fuum fubtendensre@alinea,quz, per propofitionem s primi, ipfum angulum
bifatiam,latusuerd efus utcung; fecet:dico,quantum ad partem priorem,fectilate
risfegmenta eam,quam duoreliqualatera, inter fe habererationem, Exciteturex
alterutrafetilateris extremitatelinea per propofitioné ;: primi,rezlatus unum
fecanti,parallela,hzc deinde, latus infuper illud: quod ab altera feti lateris extre.
mitate egreditur,ufcg dum concurrant,prolongentur. Et quoniam in has duas pa-
rallelas reGta quaedam linea, unum fcilicet triangulilatys incidit: erit angulus , me.
‘ dietas fcilicet una diuifi, per primam
partem propofitionis z9 primi, fuo
 coalterno angulo zqualis, atg mox
deinde & altera, per illam eommu.
nem noticia ; Qua unifunt 2qualia,
&c. eidé coalterno =qualis erit, Sed
quiahzcaltera divilimedietas,utan
gulus externus, per fecundam par-
. tem eiufdem 29,{uo interno,quifcilis
cetfub 7PaMires duQa,ac producti
lateris portione éxterioricontinetur;
eft xqualis : & illi duo anguli ; ad
et e diPaMides ductdpofiti, per eandem
‘communem noticiam,inter fezequales erfit:triangulum igitur, per p’r,ogoﬁtionmi
& primi,ifofceles.Quod fiquis propofitionis 2 huius fententiz recordabitur,qua
i pro zquali linea fumpta:quod priusfumptum erat,tandem inferri poterit. Pofte
rius nunc, quod fcilicet, {iab aliquo trianguliangulo rectalinea ad fuam fubtéfam
demiffa fuerit, fic ut huius fubtenfz uel bafls fegnienta eam quam reliqua latera,
interfe habeant rationeni , angulus lle bifariam diuifus {it, hocficpatet, Mancat
eadem figurz difpofitio, Et quoniam duoreliqualatera,exhypothefi,dlud deinde
quodulterius protractum eftlatus, & exterior portio, perpropofitionem 2 huius,
eam,quam ipfe diuifilateris partes,inter fe habent rationem, quia dug rationes uni
funt ezedem:illz ex 11 quinti, & inter fe exdém erunt. Hx duzigiturlinez, portio
Kcilicet extetior, & alterum triéh%xli latus, pet fecundam partem propofitionis no
na quinti,inter fe quales erunt.fic triangulum ifofceles,cuius anguli ad bafim;
tineam fcilicet #«MiAes duQamm, per priorem partem quintz primi, inter fefunt

Mm z Zqales;
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. equales. Quiauerd unus,ex prima parte propofitionis 29 prithi, uhi:alter trerS, ex
fecunda parte eiufdem, alteri diuifianguli parti eft eequalis: utipfiifofcelis adba
fim anguli,ex priore parte quinta primi:fic propter @qualitatem iam, & diuifian.

.guli partes inter fe xquales erunt.quare bifariam diuifus, Siigitur trianguli angu.

 lus bifariam fecetur,8¢. quod demontftraffe oportuit.

FPOTASIE A,
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PR.OPOS.ITIO 1111,

A quiangulorum triangulorum : proportionaliafunt [atera, qu cir-
.cum equales angulos: & limilis rationis latera , quae fubter zquales illos
angulos fubtenduntur,

Fiant duo triangula,qualiapropofitio hxec quartarequirit,hoc modo.deferiba
tur primo unum qualitercunc, ducta deiide recta lineaad eius unam extremita-
tem p_erpropoﬁtionem 23 primi,unus angulus uni,ad alterd deinde, uerfusillam,&
€ande partem,alius alij trianguli angulo equalis conftituatur,ac continuatis duab,
illis rectis donec concurrant,triangulit hoc,ei quod prius defcripti eft, zquiangu
" lum erit. Dico ergo nunc, cum
finttriangula equidgula,quod
& illorfi quafunt circa 2quar
lesangulos, latera, proportio-
nalia{int: eiufdem&p & fimilis
rationis latera, quee {ub aquali
busangulis fubtenduncur. So-
lent huius propofitionis con.
clufionem alij aliter interpreta
ri.Sunt enim,qui prioris ratio.
nis terminos, antecedent€ pu~
ta & confequentem,in uno,po
fterioris uerd,inaltero tn‘an%:
Toaccipiunt, in hzc uerba.
quaratione funt qualibetduo
latera circa unum angulumin
\ uno: in éadem funt etiam duo,

‘¢ircaangulum fumpto zqualem,fatera,in triangulo altero.Praeterea funt, qui ante
cedentesinuno, inaltero uerd triangulo cot‘:l%;umtes rationumn terminas acci-
> piunt,hocmodo.In quaratione funt qualibet duolatera, duos in duobus triangu
' lisequalesinter feangulos fubtendentia: in eadem funtetiam f{ingulareliquaad
fua fingula. Cuius fane conclufionis duplexinterpretatio, ciin fcholis receptafic,
| utriu{p etiam demonftrationem adducendam duximus. Priorisigiturtalisefto,
‘ Coniungentur triangula fic,ut unum unius & alterum latus trianguli alterius {ieli-
neauna:utdp anguli etiam;ad heclatera exteriores,ipfis medijs,utercp fuoremotio
. ni,{lintequales.Et quoniam in duas rectas,que funt extrema horum triangulorum
/ fatera,ex duobuslateribus compofita rectalineaincidit , cum qui fic defcribuntur,
anguli,ex fiructura & propofitione ry primi (equalitamé pro zquali angulo fum

pto ) duobus rectis angulis minores 1%: ;

t:in eadem parte hacduolatera, uel hag
duasrectas continuatas cScurrere,ex quadam communi noticia,necefle eft. Cone
tinuentur ergo ut cScurrant. Et quoniaid quod fic defcribitur, ex prima parte pro+

: pofitioniy
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“pofitiohisss primi,bis ufipata; parallelogramm# efle cftat parallelogfimimi in.
“firperlatera oppofita,ex propofitione ; 4 primiinterfe gqualiafunt:per propofitio
nem 2 huius & permutatam ratio.
nem utroque bis ufurpato, zquali
fubinde pro 2quali linea fumpta,ex
xqua ratione, quantumad priorem
conclufionis interpretationem, pro
pofitioni fatisfactum erit. Veel, per
propofitionem fecundam huius,bis
ufurpatam, cum duz rationes uni
exdem fint,atp illz {ic, ex propofi.
tione 11 quinti, inter feexdem: &
pofterior conclufionis interpreta.
tio manifefta erit. Aequiangulo.
rum igicur triangulorum , propor.
tionalia funt latera, quz circumze.
quales angulos: & {imilisrationisfa

fos fubtenduntur, quod demon.
firaffe oportuit,

, . APPENDIX.. _

Etlicetutiacy cSclufionis interpretatio,ut diximus,in fcholis receptafit,tamen
£Um non conueniat ex unius p{opoﬁn'onis hypothefibus duplicem conclufionis
colligere interpretationem,quod ex noftra fententia, prior pofteriori interpretatio
ni przferendafitlectorem fcire volumus. Habet tamen & pofterior fuam defenfio
nem,cum fit,ut conijcerelicet,ex propofitione 14 huius petita, -

PPOTAZIZE E. .
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PROPOSITIO Vi o ,

- - Siduo triangula fatera proportionalia habuerint : e¢uiangula erurit
triangula: & zquales habebuntangulos, fub quibus fimilis rationis late.
rafubtenduntur, o 3 : IR
" Defcribatur primd triangulim qualiteréurih,ex tribirs deindereciis lineis alijs
quz easinter fe quas defcripti trianguli latera, rationés habent, aliud triangulum,
perpropofitionem 22 primi, conftituanir. Eruntautem defcripta duo triangula,
qualia propofitio hac quintarequirit: quare dico; quod ea etam zquiangula fint,
angulositem quifub fimilis rationislateribus fubtendtitur,2equales habeant. Con
fhituantur ad unum utriufuis trianguli latus, atgad efufdem lateris excremitates,
exillaparte qu eft extra trianguli, per propofitionem 23 primi, duo anguli, ad
wtriqp nimirom extremitatem unus, duobus inaltero triangulo anguh‘s zquales,
Etquoniam per coritinuationem lineatym, illo triangulo claufo ; tertius angulus

v C Mm ; huius,

tera,qua fubter 2qualesillosangu-

e
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. huius, ttio altériustrizguliangulo,ex corollario propofitionis 3 primi,eft 2qua
Uis:hazc duo triangula primd quianguld,atq inde,ex propofitipne 4 huius, late,

fum etlam proportionalium erunt. Duoigitur fimul compofita triangula,per pro-
pofitionem 11 quiixti, & nonam eiufdem,utrocg bis fimpto,zquilatera, per ota.
uam deinde & 4 primi, uel oCtauam {ol@, ter repetitam, etiam zquiangula erunt.
Quare per communemillam notitiam, Quze uni funtzqualia, &c. quantum fatis
fuerit ea repetita,infertur tandem conclufio, triangulafcilicet talia propofira,incer
fe etiam zquiangula effe:aty infuper,quod anguliin utroq, fub quibusfimilis ra.
tionislatera fubtenduntur,zquales{int, Siduo igitur triangula latera proportio-
nalia habuerint:zquiangula erunt triangula: & 2quales habebit angulos, fub qui
bus fimilis rationis latera fubtenduntur. quod demonfirafle oportuit.
fffoTAzIE s\ '
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v : : PROPOSITIO vi ) - :

Siduo triangula unuin angulum uniangulo 2qual?, circa item 2qua’
lesangulos latera proportionalia habuefint ¢ quiangula erunt triangu-
la: 8¢ 2quales habebunt angulos, fub quibus fimilis rationalis latera
fubtenduntur, : ’ . .

. Defcribatur
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Déeferibatutr primo triangulum, ducatur etiam rea quadam linea,ad ¢uius ex
- tremitatem deinde alteram, per propofitionem 2; primi,angulo,qui fituni ex trian

gulo zqualis, conftituto, fiatutha reCtz eam, quamin triangulo, circafumptum .

angulum latera, inter fehabeantrationem,& coniunctis extremitatibus tertia qua
.damlinea,quod fic defcribitur triangulum, & prius defcriptum, huiufmodi qualia
hacpropofitio requitit,triangula erunt: dico ergo nunc,quod & =quiangula fint
haceadem triangula: angulositem , qui fub fimilis rationis lateribus fubtendun.
tur,zquales habeant. Conlftituantur ad unum utriufuis triangulilatus,atq ad eiuf.
-dem lateris extremitates, ex illa parte qua eft extra triangulum, per 23 primi, duo
.anguli,duobus in triangulo altero angulis ®quales, Et quoniam per continuatio,

I

nem linearum illo triangulo claufo, tertius angulus huius, tertio alterius trianguli
angulo,ex corollario propofitionis 32 primi,eft 2equalis: haec duo triangula primo
xquiangula,atqs deinde ex propofitione 4 huius,laterum etiam proportionalium
erunt Sed quia rationii quantitatibusinter fe collatis,inde, at¢p etid ex propofitio.
nis hypothefi,duz rationes eidem exdem fant,cum ha duz,ex propofitioneunde
cima quinti, etiam inter fe ezdem fint, unam deinde uel antecedentem wel confe-
quentem( pro ut quidem inftituta collatio fuerit)quantitatem habeant:duo illa fi-
mul compolita trianfula, per propofitionem o quinti,quartam deinde primi, & z-
quilatera & equiangula erunt. Quia uerd untfm ex his uni ex datis, per ftructyram
et zquiangulum, & alteri datorum idem zquiangulum erit: quare fic & ipfainter
{e,per communem quandam noticiam:proportionalium igitur laterum,ex propo
fitione 4.5{igitur,&c.quod demontfirafie oportuit, ’ .

¥ NPOTAZIZ "2,

Eéy Mo oiyuva piapyfuiley uisyuvie ol oetl, DL ams EMae Yus
Was Ths IAGUgas ahiaoyop, PV I Aormip e TNap dpuse, 16r INdasov, § it
Wdarovadeliis * ibyimz (st wgywre, @ lows (femas yuvias W as b
M}o’l'\a’“”f@im“/f“l’o Ty b : - B
o+ PROPOSITIO T vIL |
. Siduo triangula unum angulum uniangulo zqualem;circaautéalios
angulos latera proportionalia habuerint ; reliquorum uerd utranque -
mutaus minorem,ayt nonminorem refo: 2quiangula erunt triangula;
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& a_zqﬁfﬁles habebunt angulos,circa quos proportionalia funt fatera,
Deftribatur triangulum , ducatur etiam recta quadam linea , ad cuius alterasn
extremitatem ahgulus,uni ex triangulo arqualis,per 23 primi conflittatur. Ex duo.
bus deinde trianguli lateribus,quz funt circa alium,quam cui xqualemn pofuimus
angulum,proportionales pattes defumptze, unain alterutra linea, ab angulo jam
formatoincipiendo, fignetur: alterauérd
pars,ex hoc puncto,angulo formato fub.
tendatur: qua ubialtera lineam attigerit,
quantaipfa,ut tertium trianguli latus, efle
debeat,apparebit. Dandaautemeft ope.
minorre@o ra in hacalterius proportionalis partis ap
; plicatione, ut quethadmodum tertius in
\ triangulo, primo defcripto, angulus mi.
nor uel non minor reGoeft, ita & inalte~
1o, quod iam forsatur , triangulo, tertius
angulus exiftat. Eruntautem iam defcri-
pta duo triangula,qualia propofitio hz¢
. feptima requirit:dico igitur,five utereg ex
reliquis horum duorum triangulorum angulis,minor reto,xqualis, feu maior re
&o, fueritzquiangula efle huiufmodi triangula,at g eos quifub {imilis rationisla.
teribus fubtenduntur,angulos xquales habere. Primo igitur, aut enimilli duo, in. -
tet proportionalia lateraanguli, funtinter fe_ aquales, autinzquales. Sizquales.
fuerint,cum propofitaduo wiangula duos etiam angulos,ex hypoxhcfi, intcrfez.
quales babeany,tertius item tertio,ex co'rollgn’o pg'opcﬁtfonis 32 primi, cqualis fit:
huiufmadi triangula iam zquiangula efle (oclqdlmr.Quod {ifideminterpropor.
tionalialatera anguli,inzquales inter fe fuerint,tum, {ivereliquorum utes ¢ { mul,
aut minor,aut non minor recto fuerit,maiori angulo,utminori xqualis fiat, perres

minorre@o

&,

2quales

anguli -

(A

*©

recto zqualis

¢tam quandam lineam,quemadmodum docet propofitioin primo-»3;:ficcurren-
dum eft. Et quonfam duo triangula funt, partialeunum, & alterem pefitum,quo.
rum duoanguli unius,ducbus alterius triahguli angulis xqaales funt, unus qui-
dem uni, ex hypotheli, alter uerd alteri, ex firu@ura perptepefitionem z 3 pimi,
cum & tertius nunc tertio angulo , ex corollario prepofitionis 32 primi, xqualis
fic:uiangula hac, partialefcilicet & alterum pofitum, Zquiangula, hinc en’,ameé’x
: : propois-
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prapofitfone 4fidius laterum proportionalium erunt. Quaniam attetn ralionurn

* quantitatibus inter fe collatis,inde,atcp etiam ex propofitionis hypothefi, duzra-
tiones eidem exdem funt,cam hz dux ex prop. u quinti,etiiinter fe exdem fint,
unam infuper quantitatem communem habeant: qua reliquze duz haré {imiliurt
rationum quantitates funt,alterius nimirum partialis trianguli duo latera, &x pro.
pofitione nona quinti inter fexquales erunt. Triangulum igiturifofceles, habens
angulos, quiad bafim funt, ex priore parte propofitionis quintz primi, inter fe -

- quales, id quodin genere obferuandum eft: Quod {iiam ex propofito receptutn
fit, utrungp reliquorum nonminoremrecto efle, cumfic propter aqualitatem, &
alter huius ifofcelis angulus,non minor, hoc eft rectus uel maior recto exiftat:dud
in triangulo anguli,non minores duobus rectis exiftentes, collocentur. Id autem,
cum obftante propofitione in ‘Pn’mo 17, per quam omnis trianguli duo quilibet
anguli;duobus rectis minores funt, nullo modo effe poffit: hegs etiam inxquales,
fed zqualesinter feinter proportionalialatera anguli erunt, Quare, &c. Sed eftd
iam ex propofito utrungs reliquorum minorem recio effe : cumficalter, huius ifes

I

reGominor - — recto minor '
feelis, ad bafim pofitus angulus, reco minot fit, acper confequens huiusifofcelis
angulus exterior,per prop. 13 primi, recto maior : & ille quiin triangulo altero, e
corollario allegato , eidem exteriori eft 2qualis, fimiliter reto angulo maior erit;
cum tamen {it pofitus reGto minor, quod nunceft impoffibile, unum & eundem
angulum,iam minorem,atqs deinceps angulo recto maiorem effe. Illos igitur fub
propertionalibus lateribus comprehenfos angulos, noninzquales , fed zquales
inter fe efle oportet:quaré reliquus angulus reliquo, ex corollario,equalis erit. Aé.
quiangula igitur triangula huiufmodi propofita. Siduo igitur triangula unum ans
gulum uni angulo xqualem, circa autem alios, 8c.quod demonftrafle oportuit.
Praecepimus autem in ftructura,maiori angulo, ut minori z2qualis fieret,fuccut
rendum efle, & recté quidem. Qudd i contraaliquis , minoremad aequalitatemi
maioris, per earidem propofitionem 23 primi,augere uellet,tam facili operapro-
pofitionis demonftrationem inde colligerepoffet.
npotaziL - H
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PROPFPOSITIO. VL
Si inreGangulo trianigulo abangulo re®o inbafim perpendicularis
du&afuerit:que ad perpendicularem triangula,cim toti triangulo,tum
.ipfa inter fe imiliafunt, _ B R
Defcribatur triangulumre@angulum, demittatur etiam ab eiusangilore@o,
per propofitionem 12 primi,ad fuam fubtenfamlinea m&ct;dicularis:dico quod
partialia dla wiangula, totali ; atq etiam fibsjpfs, ﬁme 2 i'E{Zum“eiu‘m, ex gua»
S . ’ n .danil

'
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dam cammi noﬁciamr’nes reCianguliinter fexequales fint, pattialigm infupes

triangulorum utrungy, ut apparet , unumangulum'cum totali triangulo commu.
nem habeat:hac tria triangula,totale & duo partialia, primé ex corollario propo-
{itionis 32 primi,2quiangula:ftatim deinde, expropofitione 4 huius,laterum pro
portionalium:atcy tandem, ex {imilium figurarum definitione,etiam {imilia erunt,
Siin rectanguloe fgitur triangulo, ab angulo re@to in bafim perpendicularis ducia
fuerit: quaad perpendicularem triangula, cim toti triangulo, tum ipfa incer fe fi- *
milia funt, quod demonftrafle oportuit,
FOPIZMA. - ’ " :
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' " CORODLLARIVM o
Exhoc manifeftum eft, fin retangulo triangulo abangulo re&o in
bafim perpendicularis ducta fuerit : hanc du&tam inter bafis fegmenta-
mediam proportionalefle. Etinfuper,inter ipfam balim, & utrungg fegr
mentum,latus,quod ad idé fegmentum ponitur, medili proportionale.

1

Numeriuel quantitates proportionales.

1 & 4 ¢ 6 4
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2. . PROPOSITIO . .. IX, i =}

- Dedatare&alineajordinatam partem abfcindere. |

SitdatareQalinea,atqpropofitum,ordinatamab ea partem,utpote feptimam,

o : ’ _ tertiam,tredecimd,uel aliam quam-

cungg, ablcindere. Aliaigiturrecta,
fatislonga, linexrectz date angu.

lariter applicetur, in qua officio cir.
«cini,utcungg extenfi, ab angulo de.
fcendédo,feptem uel tredecim, hoc
efttot, quot quidem ordinat par.
tis,qua ab{cindi debet, denomina.
gio requifiuerit, 2quales partes fi-
gnentur, finis deinde feptima (i
quidéilla pars ordinata fuerit) cum.
altera data extremitate, linéa qua-
damre®a,ut triarigulum fiat junga
tur, Quod{iiamafine primz par.
tis, huic ultimo ductx re@z, tan.
Ordiiatahuits exempli = quam unitriangulilateri,per propo
pars, eft Septima. Velut fitionem 31 primi, parallela ducta,
habetalteralinea, Quinta. eagpad datam retam ufque conti-
- . _ nuatafuerit,fattum iam erit propo.
fitum , id quod propofitio huius = 8 compofita ratio demonfirabit,
Dedataigiturre®alinea,ordinata parsabiciffa eft.quod fieri oportusits

% 23
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PROPOSITIO X,
. Datamrectamlineam noni
2 : v feQam,datgre@tz linezfedte
x ) )
fimiliter fecare,

Sint duz re@alinex date,und
quidem indiuifa , altera uerd in
artes,quot & qualitercund diui

E, atcp propofitum , indiuifam in

" partesfecidumrationes partium
divifee diuidere. Applicentur 1is
nex angulariter , accedat etiam
tertia lined; qua liberz datarumi
extremitates, ut triangulum fiat;
iyngantur , d pundtis taridem dis
uifioni fingulis , teitiz linea pa-

. rallelee ductz, atqp ad indivifam
. lineam uf¢p continuatz { propo.
fitoni fatisfatf erit, dtqp demont
firatio talis:-Ducantur a punciis
diuifionum {ingulis, illo tantdm;

+ guodeft tertizlinex proximum,
oF e dempto,indiuifx lineg parallel;,
. -J?v. N — N \' B Nn ‘_ “a it_@ P

Efypul
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atque hae ‘ad dertiam ufquelineam , ue parallelograntiita fiant, continuentur, Bt
we T «?amiamxparalldog&mmum lochraitflateraoppo.
ita,perpropofitionem 34 prin, inter fe qualiafunt:
triangula étiam hic appareant, quorum dud’lafera,
perlineam tertiolateri parallelam, diuifa funt: per pro-
{itioném .2 huius,toties,quoties fecta diuifa fuerit,uno
minus, eam repetendo, 2qualibus fubinde pro xquali-
buslineis fumptis, conftabit propolitum. Linea enim
indiuifaad ratione diuifg diuifa eft.quodfieri oportuit,
FPOTAZIZ 1A, .
Ao Jvbeirdy sibeiop, Teitiw aiedroyop 7
odleéiy,
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~ PROPOSITIO  XI .
Duabus datis retis lineis, tertiam proportic-
naleminuenire,

Sint duzrect® datce, atqp propofitum, tettiam pro-

Eortioﬂalem,ad quam fcilicet fe habeat fecida, ficutad

ancfécundam linea prima,inuenire. Connectanturre
&z date, ut angulum qualemcunds comprehéndant,
& claudaturtriangulumtecta quadam lineaalia. Pro-
ductis deinde uel continuatis rectis datis , ex par-
te terti] lateris,quz eft lineamodo dud¥a,ultra triangu.
) lum, uni earum, in continuata parte linezalterius , per
propofitionem 3 primi,zqualis fignetur,ab huivsfine poftea, ubi per propofitio.
' nem 31 primi,tertfo trianguli 1ateri paralie.
1a du®a fierit ; cihzc eademinalterapro
longataper fuam interfection€ tertize pro-
portionialis quantitatem oftendat,propofi .
tioni fatisfactum erit. Quoniam enim ad
unum totalistrianguli latusreta paraliela
du@aeft, cum haec parallelareliquanomi.
nati trianguli duo latera, per propofitio-
nem 2 huius,proportionaliter fecet:xqua
li pro zqualilinea furpta,ftatim concludi
tur propofitum: Duabus fcilicet datis re-
@islineis, tertiam proportiopalem inuen-
tam effe, id quod fieri oportuit,

" mpoTAsIE 2 1B
Teop bbeoisp sidaiop, rereprim donrgyop mlortueéyp.
. PROPOSITIO x i1 ,
Tribus datis reQis lineis,quartim proportionajeminuenire.
'Sint tresre@a date, atqy propofitum, quartam proportiialéminuenire. lun-
_ganturprimarecta & tertia, tangulum qualemeund faciant , & clatdutir t;ian;
L Lo gulum,
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gulum.Secutda deinde;uel alia, fecundzr xqualis, primzead amuflim iuna,tertia
uvero ultra triangulum continyata,dfinehuivs fecundz, ad continwatam ufp, ter.

i

M

rta.

h

g,

to u-iangulilateﬁ,(per propofitionem 31 primi, parallela ducatur: & erit portic,ré&s
G tertix & huic fectioni interiacens, linea lla quz quzeritur, Hoc autem patet e
2 propofitione huius, zquali pro zquali lineafumpta. Tribusigitur datis rectis
lineis,quarta proportionalis inuenta éft.quod fécifle oportuit,

4 rpoeTaziz  If.
) Liiodbbeoip widfiop, ptol direyep mRoreveips
) PROPOSITIO XIIL

Duabus datis rectis lineis, mediath proportionalerh inuehiré,
Sint duzretx datze, atq propofitum , mediiim ipfaruth proportionalem  ad
quam feilicet fe habeat una ex datis,{icuthzc ipfamedia ad alteram,inuenire. Con
: ‘ © fungataradamuflim duz reGtaedatgt
exhis deinde cOpofita bifarii diuifa,
& puncta diuifionis fuper ipfamto’
tam; ad interuallum alterutrius meé-
dietatis , femicirculus defcribatur.
Quod fi tandem 3 puncio coniutis
&ionis dataru, tanquam 4 puncto
. in hacre@a dato,adangulosrectosli
L4 neaad circumferentiam ufque ducta
-2 8 fuerit: quod hatc duta , media datas
o rum proportionalisfit, ficdemonfira
bitur. Img;nﬂn extremitates rectze, ex duabus compofite , cuminterfectionead
#éGos dudta & femicirciferentix,duabusreclis lineis.Et quonidangulusin
circulo,ex prima parte propofitionis 3 5 testij;re¢tuseft cumab eqad bafim per-
e T - Nn ; pendiculakis

‘? oo
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¢ pendicularistecta demiffa fie: upnmepmecdmﬂamprbpaﬁtﬁms ¢ Buiug, s
. .tandem demonfirata eritlineam{cilicet ilam, quam dixinmus; mediaminter datis
proportionalem effe. Duabus igitur datisrectis lmus media proportionalisin.
" uentaeft, quod fieri oportuit,

-Akla huius tredecimae ptopof itionis figuratio,
‘ Suntautem exempladuo, gura o

T4 HPOTAZIS . 1A, ) )
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PROPOSITIO - XIIIL

A qualium, & unum uni equalem habentium anguluim, parallelo.
grammorum :reciproca funt latera, que funt circaqualesangulos, Et
quorum parallelogrammorum unum angulum uni 2qualem haben.
tium , reciproca funt latera, que funt circa equales angulos ; zqualia
funt& ila, ) . )

Sint duoparallelogramma zqualia: & efto, quod unus angulus unius, fit uni als
terius parallelogrammiangulo g¢qualis:dico;horum parallelogrammiorum latera,
<ircazquales angulos,reciproca efle. Reciproca autem dico ea parallelogramma,

Duo parallelogramma equalia data. &c-

NN

quorum unius longitudo ad latitudinem alterius eam,quam longitudo altetius ad
* latitadinem prioris,habet rationem,Coniungantur igitur parallelogramma,ut an
gulum faciant, utép anguliillorum aquales, {inttirca unum punctum , longitadd
anfuper unius & latitudo parallelogrammi alterius adamuflim unam lineam con
{tituant,Quibus fic coniunctis, & reliqua duo circa zqualesangulos latera, unali-
nea erunt, fequeretur enim alids,fi alterutrum horum cStinueretur,{iue per propo.

itionem x5 primi,& communem illam noticiam,Eidem z¢qualia, &c.fed per pro-
pofitionem 13 eiufdem primi bis ufurpatam , & commuynem illam noticiam,Siab

S

#qualibus equalia auferantur, &ex. partialem angulum fuo totali effe zqualem,
-quod fierinon poteft. Suntigitur & reliqua duo horum angulorumlatera, adas
thuflim liriea una, Compleatur parallelogrammum tertiunt, fecundum quantita.
tem laterum anguli ueriufuis exterioris:eritq démSftrationis figura parata. Et quo
niamduo, primo defcripta, parallelogramma, ex hypothefi, furitinter fequaliat
erit eorum ad tertium,per priorem partem propofitiotiis 7 quinti,una & eademra
tio. Etrurfus, quoniam etiam parallelogrammerum ; qua fub ecdem uertice fume
pofita,in eadem qua ipfeebafes,per primam huius,funt ratione,hac prima propoﬁ
tione,deinde 11 quinti,utraqsbis uftirpata, prior pars manifeftabitur. Quod nunc
etiam, quantumad partem pofteriorem, parallelogramsha, quae unum angulunt
uni zqualé,latera etii circadlos gquales mgul@&tedprmhabgiqﬂlter}fe‘azqﬁiﬁ



s BELEMENTORVM BEVCLIDIS
*gmcum,e! eadem prima huius,bis ufirpata,& 11 propofuone@fnd,paraﬂclw
grammapoﬁta cum-tertio unam 8( eandeém rationem habeant per priorem pax‘—
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tempropofitionis s quinti, id tandemretinebitur. Aequalium igitur & unum und
aqualem habentium angulum,8(c, quod demonfirafle oportuit. -

" Tertiahuius propofitionis geometricaiguratio,
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A'iquﬂium 2 & unum unizequalem habenﬁum,angufufi{; trlangu!dr .

rumitéciproca funtlatera,, quae funt circa 2quales angulos. Et quorum
triangulorum unum angulum uni 2qualem habentium reciprocafunt
latera,quaefunt circa ®quales angulos:equalia funt & illa, .

Sintduo triangula 2zqualia , & efto quod unus angulus unius ﬁt unialteriys.

trianguli angulo equalis; dico, horum triangulorumlatera, circa 2quales an%u-. ’
Qe

los, reciprocaefle. Coniungantur m‘anﬁg a, utangulum faciant, utp anguliil

1
_ rum zquales,quemadmodum in premiffs, {int circa unum pun&um, antecedens

infuper inuno & fuum confequens in trianguloaltero,ad amuflim ynam lineam -

Triangula 2zqualia data,

féciam; adamuffim igitur fic,fuperioriratione, & reliqua duo latera erunt. Defcri.
batur triangulum tertium,per lineam quandam re¢tam,abuno angulo ynius ad al
terum,in eadem partealterius triangiliangulum , ductam, erit§ demonfirationis
figura parata, Et quoniam duo,primé defcripta,triangula,ex hypothefi, funt inter
fe xqualia:erit eorumad tertium,per priorem partem propofitionis feptimze quin-
ti,una & eadem ratio, Et rurfus;quoniam etiam triangulorum quz fub eodem uer-
tice funt pofita,in eadem quaipfa bafes, per propofitionem primam huius,funt ra-
tione:per eandem igitur primam & propofitionem 11 quinti, utrang bis ufurpa-
tam, prior pars manifeftabitur. Quod nunc etiam,quantum ad partem pofterioré,
ex unius iflorum anguli xqualitate, & regiﬁx;ds circaillos xquales anguloslateri
bus,2qualitas inferatur , nonaliter atgs pofterior praecedentis propofitionis pars,
de parallelogrammis id retinebitur. Aequaliumigitur & unum uni xqualem ha.
bentium angulum,triangulorum:reciprocafiint latera,quz funt circa =equales an.
gulos, Ec quorum triangulorum unum angulum uni zqualem habentium recipro
€afimilatera, qua funt circa 2quales angulos ; xqualia funt & dla. guod demon..
firaffeoportuit. - : S :
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 PROPOSITIO  XVL. B
Siquatuorreétx linez. proportionales fuerint quod fub extremis
3 o compre/
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comprehenditur retangulum ,2qualecft ei,quod fub medfs compres
henditiir fe&angulo, Etfifub extremis comp?e.henfum're&angulum?.
#quale fuerit ei quod fub medijs comprehenditiir rectangulo: quatuor.
# &= linex proportionales erunt.

Sint quatuortectzline¢ proportionales,prima fcilicet ad fecutidam ut tertia ad
quartam : dico reCtangulum fub prima & quarta comprehenfum, eiquod fubfe-
cunda & tertia comprehenditur rectangulo zquale effe. Defcribatur ex quatuor
reis proportionalibus duo reGtangula,utruncy ex fuis lineis, Et quoniam prima
; e ad fecundam, lateris fcilis |
:Redte quatuor ‘ Re&apgula ex fuisli- cet unius ad latus retan-

proportionales neis defcripta .gulialterius,ex hypothefi,

: ‘eft urtertize lineae ad quar.

tam, lateris nimirum huius

, adlatusillius : hecduore.

Qangula,cum circazqua.

¢ les angulos ( cmnes enim

Ho 3 o - rectiinter fe equales funt)

latcra reciproca habeant,
ex propofitione 14 huius,
5 g inter fe zqualia erunt:que
: : ' eft pars prior. Pofterior
RAE fam, lineis {cilicet quatuor
3 | L reclis propofitis,firectan.
~ gulafub prima & quarra,
Tubfeciidaitem & tertia,cOprehentfa,ex hypotheli inter fe aqualia fint: illas tum li-
-neas proportionales effe,{ic paret: Cum rectangula, ex hypothefi, inter fezqualia
fint,cumdp etiam omnes anguli rei inter fe quales:ipfa rectangula primo 2qui.
angula erunt, atque deinde circa ®quales angulos, ex priore ;Smrtc propofidor
nis 14 huius, latera reciproca habebunt, qua eft pars pofterior. Siquatnorigitur
reCta linez proportionales fuerint:quod {ub extremis comprehenditur rectangu.
lum,zquale eft ei,quod fub medijs comprehenditur rectangulo. Etfifub extremis
comprehenfum rectangulum, xquale fuerit ei quod fub medijs comprehenditur
rectagulo:quatuor rectz linex proportionales exiit, quod demonftraffe oportuit,

ALIA HVIVS PROPOSITIONIS DEMONSTRATIO. |

Quatuor rectis lineis expofitis,dico,{i hz reG,ex hypothefi, proportionales
fuerint,prima {cilicetad fecundam ut tertia ad quartam: & quze fub prima & quar-
ta,fub fecunda item & tertialinea comprehenduntur rectangula , inter fe 2qualia
£fle.Quod fiharum rectarum retangula,qua fub prima 8 quarta,, fubg fecunda
& tertia comprehenduntur,ex hypothefi,inter fezqualia fine : 8 ipfas rectas pro-
portionales effe oportere. Quantum igitur ad gartem priorem , excitentur d dua.
bus,prima & fecundz,rectarum extremitatibus, utrze ha fuerint,, per propofitio.
‘nem u primj,duz ad angulosrectosline¢:de priori deinde excitata,a cOmunipun
&oincipiendo,recta quarta 2qualis,abaltera uero, tertiz datz acgualis;re&a, pet
propofitioné, 3 primi,abfcindatur,cSpleanturdp parallelogrima. Et quoniam pri-
ma adfecundam,ex hypothefi,eft ut tertiaad lineam quartam,cdm lineis tertiz &
quarté zquales aliz in parallelogrammis pofita {int, 2qualibus illis pro tertia &
quarta fumptis: defcriptorum paralfelogrammorum circa 2quales anguloslatera
reciproce proportionalia érunt: unum igitur parallelogrammum, ex priori parte
propofitionis 14 huius , alteri equale, Quare cum unt fub prima & alia quadam

rjh
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reQa,quartze 2equali:alteruntuerd fub fecunda & alia, tertie 2equali reGalinea con
tineatur, equalipro zqualilinea habita atque ufurpata: prior parsnuncmanifef(ta
erit, Efto autem fam, quantum ad partem pofteriorem , quod fub prima & quarta
comprehenfum rectangulum,ei quod fub fecunda & tertia c6£tghendxftur reCtan.
%ulo,atquale fit:dico, quod quatuor rec= propofitz illo ordine proportionales -
int, Eifdem namq conftru®is,quoniam quod fub prima & quarta comprehendi.

tur reangulum,ex hypothefi,fub fecunda & tertia comptehenfo,zqualeeft:hzc
defcripta reQtangula, cum unum quidem fub prima & aliaquadamrecta, quarte
zquali,alterum uerd fub fecunde zquali & tertia linea contineatur , 2qualitas in.
fuper linearum nullam uarietatem inducat,inter {e 2qualia erunt,atq zquiangula
etiam,propterea quod omnes rectianguliinter fe funt zquales. Aequaliauero &
zquiangula parallelogramma,cum ex priore patte propofitionis r4 hutus, latera
circa xquales angulosreciproce proportionalia habeant:iam ftatim propter 2qua
litatem linearum , fuperioriratione, & pofterior huius propofitionis pars manife.
fta erit. Si igitur quatuor reGz linea, & ¢.quod demonttrafle oportuit,
- - MPOTAZIE 1Z. »
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PROPOSITIO XvIiL

" Sitres re&z linex proportionales fuerint:quod fub extremis compre
. ' henditur rectangulum , xquale eft ei quod A me.
] ) diaquadrato. Etfifub extremis comprehenfum
RN IR rectangulum equale fuerit ei, quod 3 media qua
drato;tres re linez proportionales erunt,
_ Sinttres recta linex proportionales , prima feilicet
adfecundam, uthzcipfa fecundaad tertiam: dico,, re-
_ ‘ ... Clangulum fub prima & tertia comprehenfum,ei quod
nrd - 4 media deferibitur quadrato, zquale effe. Quoniam
: | | eénimad fecundam linea prima, hzcdeindé eadem fe.
s iz | |. cundaadtertiam lineam confertur, profecunda colla.
tione, punctointer fecundamlineam & tertiam adpla.
9| .-citum fympto,ad id per propofitionem: primi, lineare
- Ctafecunidacxqualis ponatur, & erit ex priore parte pro
o) pofitionis 7 quinti, fecundx, & fux xqualisad lineam
‘ " | tertiamiuna & eadem ratio. Quatuorigitur cum fintli.
nexproportionales, dyarum item zqualium eadem fit
quix eft unius,bis fumpta, linex confideratio prior pro
pofitionis pars,ex precedentis propofitionis parte prio
S Losee o - recondudipoterit,ateg deinde etiam,ex pofterioreipfa
: P"f“:‘; o fe.} tff@? pofterior, Siigitur tresretz linex proportichales 50
tiatquod fub extremis,&c,quod demonfirafle oportuit. ~
o . TMRoTAZIE M, .
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S - PROPOSITIO 528 ¢ N
A dataretalinea, dato re@ilineo, fimile fimiliterés pofitum re&if:
neum defcribere, h I o
Sitrectalinea data, rectilinenm item datum, atép propofitum,arecta déta’ipﬁ
datorecétilineo fimile,{imiliterép propofitum redilineum defcribere, Rectilineun

-flud datum aut erit Trilaterum,quadrilaterum,aut multilater®. Sitrilaterum,hoc.
-eft eriangulum, fuerit reciilineum datum,ad unam extremitatem data;per propo.

Hni o

Re®adata Trilaterum reGlineum datum

fitionem 23 primi,unus angulus uni,adalteram deinde, uerfus illam & eandem
partem,per candem etiam propofitionern, aliirs alfj trianguliangulo 2qualis con-
ituatur, 8 continuatis lineis,donec altera alteri occurrat, cum tertius fic tertio tris

- anguliangulo @qualis fit: hac duo triangula fam aquiangula, deinde etiam per *
propofitionem 4 hyius, laterum proportionalium erunt. (%uare exdefinitionere
Gilinearum ﬁgnilium,a datarecta datoreilineo trilatero,fimile trilaterum defcri.
ptum eft. Quod{liam unum,minus fcilicet,alteri quod maius eft, trilatero, uet tri-
angulo applicetur fic;ut unumangulum ambo cGmunem habeant:tum hac etiam
- fimiliter pofita erunt. Quare factum eft, quod propofitio requirebat, Sed eftoiam
quodreciilineum datum {it quadrilaterum,uel multilaterum, tunc primo idin fua

>

Reftadata - ‘ v ,

“triangila foluendom, & annimo eorum acrecta finea data, utiam auditum eff,
pergendum erjf, & uidendum deinde, quam inhoc triangulo angulus,, qui eftiini
integro inre@ilineo angulo aqualis,fubtenfam habeat, ut {allicet, eacognita, ad
ipfius extremitates alterius inrecilineo trianguli,quod fcilicet primo abfoluto co
heret, duoangulizquales collocentur ,atq continuatis lineis donec econeurtant,
&um tertius Gictertio huius alterius rianguliangulo axqualis fir: triangulahzec, ex
fruQura zquiangula erunt, deinde etiam, ex 4 huius, laterum proporsionaliuny,
A oo . ate
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‘a:ge‘ta‘ndem exdefinitione inter fe etiam fimilia.Non aliter cum tertio , acreliquis
rectilineitriangulisfingulis agendum erit Et quoniam retilineum, quale propo-.

-fitum erat,, e0 modo tandem defcribitur, propofitioniigitur fatisfaltii erit, quod
{icdemontftrari poteft. Quoniam enim rectilinei, fuper recta datadefcripti; tottri, -

angula funt,quotipfius rectilinei dati: exfiruQturaigitur 8 communi illa noticia,

Si zqualibuszqualiaaddantur, &c.hec duo rectilineaiam xquiangula erunt.Ec

quia ex propofitione 4 huius, propter proportionalitat€ laterum ipforum trian.

gulorum, euidenter apparet, illa etiam proportionalinm laterum efie; per defini»

tionem tandem fimilium fuperficierum concluditur propdficum. oo

. _APPENDIX, .

Eft hocloco notandum,poftquam ptimum iam triangulum ablutuim;ac cum
alfjs deinde operari coeptum firerit, ut partiales anguli fingulorum, debito ordine:
fuis partialibus zqualibus , & non temere quiliber cuilibet, coniungantur, Nam
hocanimaduerfo,non erit laboriofum, neqg etiam moleftum, qualicunquerectilis
neo,regulari irel irregulari,multorumitem uel paudorum laterum,dato,&mﬂe fimid
Liter§p pofitum 4 datareQtalinea reclilineum defcribere. '

7 APPENDIX IL
" Quoniam propofitio mentionem facitreQilifiei , & rrfus quoniam fub recili-
neo,ut quidem ex definitione patet,omnesrectarum linearum figurée, five trilates
ra ha,quadrilaterz uel multilatera fuering,comprehendantur: in genere de omnis
busredtarumlinearum figuris hanc propofitionem intelligendd colligimus. Hin¢
_ &riam fa®um, quéd pertriangula, tanquam reGarum linearum figuram primanm;
han¢ propofitionem primd declarauimus, ) ' _ ‘
S DPOTAZIE 19, S
Ta Spore roiywe s 7s éMuAa § Sahaoion Aye ist, 7 g'm.oM{
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. PROPOSITIO XIX R
* Similiatriangulatinter ftin dupla tationefunt, fimilis rationis laterizs

Defcribantur duo triangula, unum quidem qualitercuncp, alterum ugr&pep_
propofitionem prazcedentem , huic fimile: dicoigitur, triangula heec duplicatams
intet {chabere rationem,quam habet latus unius ad {imilisrationis latus trianguld
alterius, Lateribuslis , quorum rationem duplicatam interfeipfa triangulahibe.
xedebeant,tanquam duabus retis.datis,per promﬁtioncm' n huius, tertia conti.
fue proportionalis quarenda eft, & id quidem uel longiorilatere abbrmto,ud

S o - Apgulixquales’

o Hicabbreulatur latys longfus, o
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Fiuntautem fic duo triangula,quorum alterum, cuius {cilicet tertia propottionalis
eft unim latus,alteriintegro adhuc,ex pofteriore paste propofitionis rs huius, e’ﬁ
zquale: id quod nulli nd,hypotheliti propofitionis ac rationis permutatg, quodds
rationes uni exdé, per propofitionem 11 quinti, etid interfe exdem fint, memori,

'/’

< ) ﬁ
qecutrere poterit. Rurfuss,quondam tres funtlineg proportionales,duo feflicetpro
Sofitorum duofum triangulorum latera,& tertia ad ea proportionalis inu@ta,cum
Ecprima ad tertiam, ex quadam definitionein quinto expofita, {itin ratione eiuf>
dem primz ad lineam fecunddm duplicata ,‘triangula deinde (quorum bafes funt

titya & téptialinez)per propofitionem primam huius, in fuarum fintbafiumra-
tione, limilium rationum quantitatibus alijs pro alijs fumptis: & hacipfa triangu.
1a prima linez ad fecundam rationem duplicatam habebunt. Quia verd prima &
tertialinez funt expofitrum limilium tangulorum fimilis racionislatera, trian.
gnla porrd ipfa, unum quidem uni ex datis,, alterym verd alteri datorum sequalis:
hoc confiderato, propofitumiam condudi poteft. Similium igieur triangulorum
fatio, &¢. quoddemonﬁraffe oportuit, - . — ‘
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'Exhoc manifeftum eft, Quando tres rectz linéz proportionales fue.
rint, quod fit, ficut primaad tertiam , fic quod & primafi¢ triangulum, ad
id quod afecunda defcriptir fueritfimile, imiliterép pofitu triangulum.

Quoniam pﬁeﬁfuiﬁ eft, ficyt primarecta linea , hoc eft unum unius trianguld
latus,ad teriam proportionaleminyentam: fic & harum Fn‘mg & tertiz linearum
thiangula, hoc eft (equali nimirum pro 2quali wiangulo fumpto) tiangulum prié
mxad afangulumlinez fecndw;quod eratdemonttrandym,. .- . .3
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. PROPOSITIO XX :

*  Similia polygona: in fimilia triangula dividuntur,& 2quali numero,

& fimilirationetotis, Etpolygonaduplicatam rationem habent, quam

{imilis rationis ad fimilis rationis latus. :

Defcribantur duo polygona, unum quidem qualiteréunép , alterumirerd pet
propofitionem 18, huic fimile:dico igitur,quod hac polygona infimilia,& nume.
roxqualia triangula fubdiuidantur; & quod etiam eriangula cum polygonis eans
dem racionemhabeant. Polygonoruminfuper ratig ea fir, quz eft lateris unius ad
fimilis rationislatus polygoni alterius duplicata. Diuidantur polygona perlineas
treclasin fuatriangula, Ecquoniam polygona, ex hypothethi, funt fimilia, fimiles

' porro figura rectiline,
» utex definitione patet,

» &quales angulos ad u.
num,& quz circa qua
les angulos funt latera,
proportionalia habent,
s, fam ftatim aliquot: fub-
tractis uerd fubinde 2~
qualib.ab angulisaqua
Iibus, partialibus nimi-
rumabipfis totis, fingu
“Ia unfus fingulis trian.

S _ gulis polygonij alterius
pérpropofitionem s huius,2quiangula ersht:qitare per propofitionem 4 buius,
8 fimilium figurarum definitionem,etiam {imilia. Polygonaigitur defcripta in (i-
milia, & zquali numero,triangula fubdiuifa funt, quod eft primim. Quantumad
fecundii, quod feilicet triangula illam, quam polygona, inter fe habeantrationem,
ngm'am enim polygonorum tridgula,ut demonltratum eft, inter fé fimiliafuntt

"

: eritillorum;per propofitio.
nem pracedentem , fatio,
- qugeftlaterisunfus ad {imi
" lisrationislatus triangulial
terius duplicata. Hocnune
toties, quotin utrouis poly
gono miangulareperifitur,
ufurpato, cum qhze eidem
exdem funtrationes , ipfe,
perpropofitionem 1 quin-
ti, X inter {e exdem fint:
- per. propofitionem 12 tan-
dem eiufdem,id quod inhacpropofitione; défimili ratione triangulorum cum to»
tis polygonis,fecundd proponitur, condudipoteft. Quantum igitur ad tertium,
Quoniam triangula,ut demonftratum eff,cum fint fimilia,in dupla ratione func fi-
milisrationis laterum: cum;quami triangula,, illam eandem & ipfa polygona intet
fehabeant rasionem: & polygona fimilis rationis laterum duplicatanl; ilr;tx’lfsnem
TN LGy . (51 {11
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thabebutit. Similiaigitur polygona,in fimilia triangula dividuntur, & cae.quod des
- monftraffe oportuit, ' : RN ’
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L COROLLARIVM, ‘
Similiter etiam infimilibus quadrilateris demonftrari poterit , quod
hacin duplaratione fint fimilis rationis laterum, Idautem & in triangu-
lisdemonftratum eft. Proindein uniuerfum, Similes reGee linez figure

inter fein dupla ratione funt fimilis rationis laterum. '
Nam{i duarum linearum proportionalis tertia cépiafur :ipfaprimaad tertiam
duplam,ciua'm adfecundam,habebit rationem. Habentautem & Polygona fimi.

i

» lia,quadrilatera item duplam rationem,quam {imilisrationislatus ad fimilis ratio.
nislatus hoceft, quam primaad lineam fecundam. Denionfiratum uerd hoceft
&intriangulis,hinc, ‘

‘ - FOPITMA B. -,
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. : : COROLLARIVHM  § A .
- Proindeetiam inuniuerfum manifeftumeft, Quod fi tres reQze lineae
proportionales fuerint: exit, ficut primaad tertiam, fic quae a primafpes -

<ciead eam quae fecunda fimilis & fimiliter defcripta eft. quod demon-

firafle oportuit, :
| s
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PROPOSITIO - .XXI . . ®

Quze eidem rectilineo fimilia,&¢ inter fe funt ﬁmﬂia;
Defcribatur primo reilineum unum qualitercungs ad placitum ; per propofi.
tionem deinde 13 huius,duo uel pluraalia defcriptofimilia:dico,illa & inter fefimf
lia effe. Quoniam enim fingula,per propofitionem 18 defcripta, recilinea,ei quod

Houic {imilia

primd defcriptum eft, fimilia funt: cam ficfingula etiam cum éédéprmd, excons
uerfione definitionis fimilium figurarum,zquiangula {int, ac circa zquales angu-
. loslatera proportionalia habeant: porro eidem =qualia, illa ex communi qua-
damnoticia, 8 inter{e 2qualia : quz infuper eidem exdem funt, rationes, illz ex
propofitione 1+ quinti,interfe ezdem fint:per definitionem tandem,& illa fecun-
do defcripta rectilinea,, inter fefimilia erunt. Quiz igitur eidem recilineo, 8(cxe;:
quod demonftrafle oportuit. . ) )
: EPOTASIE KB. . . »
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PROPOSITIO  XXIL . . . .
* Siquattiorre@tx linez proportionales fuerint : & ab ipfis retilines;
fimilia fimilitercp defcripta, proportionaliacrunt, Etfiarectislineis fimi
, ’ lia fimilitercp defcripta rectili-
nea,proportionalia fuerint: &
. ipfe re¢te linez proportiona-
leserunt. _ o
Yy Sintquatuorreciz linezx, atque
_efto quod hae exhypothefi propor
tionales fint: dico ergo rectilines;
ab ipfis {imilia , fimiliter&p defcri-
pta,proportionalia effe. Defcriban
tura prima & {ecunda reiglineis
per 18 pracedentem,fimilia fimili-
terép pofita redlilinea ; hocidefia
cum rectis linefs tertia ;&;qqdnd
" per eandem,primedeinde etfecun
: ‘ d=, tanquam duabus rectis datis;
P o ' Pp pet

ter.
“ phm’ quarta

“
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perpropofitionem 1huius, tertia proportionalis inuendatur , atg hocidem cone
tingatlineis ertia & quarea, Et quoniar primaad fecundam eft, ex hypothefi,ut
sertiaad lin¢am quartam, fecunda irerd adaliam quandaim;ex finictura, Ticut quag

taad aliam: ex ®quaratione , & extrema uhiusin alterius ordinis extremorum ra.
tione erunt:per corollarium igitur fecundum propofitionis 20 huius,‘gatebit prior
pars. Sedeftoiam, quod drectis gl:tuor datis rectilinea defcripta, {imilia {imili.
ter(p pofita fint:quod tum ipfa reciz proportionalesfing, fic retinetur, Inueniatur
per 12 huius, primz,fecundx & tertiz, tanquam uibus rectis lix}eis dau‘s' »quarta
proportionalis:ab hac deinde qirarra,, per propofitionem 1 3 huius, rectilineum,
tertio rectilineo fimile fimilitergp pofitum, defcribatur. Et quoniam prima, fecun.
- da, tertia,& fam inu€ta,quatudre
furit, ex ftructura, line2 propor.
tionales , & prima uero & fecun.
da,d tertiaitem & ipfainuenta,
{imilia fimiliterép pofita rectili.
neadeftripta funt,cumipfa reGi
- linea eo ordine, ex prictre paite
propofitionis huius,proportio-
nalia {int: reGilineum primaad
* reclilineumlinez fecundeg, ficut
tertize ad inuente rectilined erit,
Bed quiaficeniieft, ex hypothe
{i,rectiline tertiz,adre®ilinei
lineg quartg:retilineaigif quar
tee & iam inuentz linearum,pér
. propofi. 11 quinti , & pofterio.
yem partem propofitionis nonz efufdem, inter fe zqualia erunt. Et quia per pro.
pofitionem 2 prazcedentem, inter fe etiam fimilia,cum fimilia (imiliterés pofita, &
inter fe xqualia, rectilinea, ab inzqualibus lineis defcribinon poffint : inuenta 8¢ -
 quarta polita, linex inter fe iequales erunt, tertizigitur ad eas, ex pofteriori parte
propofitionis nonz quinti,una & eadem ratio, & illa quidem quz eft primac ad Ii.
neam fecundam. Atgghéceft pars pofterior.Si quatuor igitur recta linez proper
tionalesfuerint,&c.qudd demontfirafle oportuit, '
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- Qudduerd,fireGilineaequalia fuerint,& fimilia,imilisrationislate. -
2 ispfbrum 2qualiainter fe funt,fic demonftrabimus, .
int zqualia & fimilia reQilinea,eanimirum, qua 4 quarta & inuentalinea de-
fcripta funt,cum haec,ex definitione fimilium figurarum, laterahabeit circa zqua-
les angulos proportionalia: dico, illorum fimilis rationis latera inter fe xqualia el
fe,id quodab impofsibilific demonfiraripoteft.Efto Kuéd inzequalesinter f¢ fint,

Ctilineorum lineze.
caxqualesangulosh

uarta & x‘numta,(]gropterillas enim idaffumptum e ]
t Gg;.xoniam @qualia ac fimilia funchxcredilinea, cum quz cir
entlatera,ex definitione proportionalia fint,ficut quidem

) 2qualiumacfimilium re-

primamaior tertia uel minor fuerit, ita ex propofitione 14 quinti,feciidalineare.
fpectuquartz erit,duzigitur recte cum {int duabusreQis alijs longiores,utraqs
_ mtrag: & reClined fub prioribus comprehéfirm altero rectilineo maius erit, cum
tamen ipfa,ex hypotheli,fint pofita inter fe zqualia.Non funt iginur inzquales in
zerfe,fed zquales,quarta & inyenta linez.quod demonftrafle oportuit,
; i - NIPOTAZIZ - K[

Ta In)}o'.ima RaNIA ) poppae, 7iRos ENARAGYop xd e evyusipliop

PR andpay. :

PROPOSITIO X XU ‘.

A quiangula parallelogramma,inter ferationem habent eam, quz ex

* lateribus componitur,

Sint duo parallelogramma aqﬁiangu!a:dn’co loram inter ferationem,ex late.

«

4

2 2

rum fuorum,que funt circa zqualesangu
los,rationibus compofitam effe. Coniun
gantur parallelogramma cum angulis fu.
is,quos habent qualesinter fe,angulari
ter {ic, utunum latus unius, uel parallelo
grammi uel anguli, unilateri, alterius fit

indirectumunalinea: & erunt,ex propo.

fitione 14 primi, & reliqua duo circaillos
anguloslaterain direGtum iuncia, defcri-
batur etiam fecundum alterutrius anguli
externi,& laterumipfius quititatem, pa- -

* rallelogrammii tertifi, quas uerc rationes

habenit circa equalesanguloslatera,in fjf-
dem rationibus continuo ponantur,iam
tresrect linex alize, prima quidé ad pla-
citum ducta,fecunda uerd & tertia ex pro
ofitione 12 huius, prima adiungantur,
t quoniam quas habentlateraparallelo

moruminter ferationes, illas hab&t

. gram
fam exftrudura, b tresrecte ductz,& rurfus, quoniam paral.lelo_gtammorﬂ@,

@
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quonzmunus & idem uertek fuent, exprimapropofitione huius, in fuatiim bd.

3|

et & arallelo

7

“hzctriapara

fi umfmtranone,hacx priv
~ma, propofitione deinde 13
quinti, ytra bisufurpata, &

lelogramma,pri

mum fcilicet; tertsam 8fecun
dum,in du@tarum trium linea
rumatione erunt,unde ex 2.
. quaratione ficut prima ducta
ad tertiam , fic & primum pa-
railelogrammum ad fectidum

4| erit. Sed quonid priizlinez.

ad tértlam ratio,, ex primaz ad
fecundam, & feciindae ad li-
fieam tettxam,ho& eftexdato.
,. fum parallelogrammorum Iz
terum, rationibus, compoﬁta
mmum lgitur prius adpofterius , rationem ex lateruin ratfoni.

bus co ofitam habeblt. Aecquiangulaigitur parallelogramma, &cx, quoddes.

monﬁ:r eoportuit. -

Poﬁ'umhmusfecundzﬁglmhoms parallelogramma
etiam fic apphcarn

4

3

2

it

Alizduz huiusproboﬁdo:ﬁs geometn'cg_v figurationes.

H
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_PROPOSITIO XX

Omnis parallelogrammi,qug circa diametrum parallelogramma,tam
‘toti quam ipfainter fe fimilia funt. \ ' o
_ Deferibatur parallelogramnum , cum fisa diametrd, linez deindetecta duze)
Jefe mirtuo in dianetro fecantes,quarum una quidem duobus, altera uero reliquis-
‘duobus parallelogrammilateribus parallela fir,ducanmur, & figura parataerit:dico,
‘erdd iam,quod partialia, per qu filicet totius parallelogrammi diameter tranfit,
Exrdﬂdogramma,& toti, & fibijpfis inter fe,fimilia fint. %g'om’am enim in utrod
fiangulo,duabus{cilicet totius parallelogrammi medietatfbus, du@a eft linea,ter
tio in triangulo laterd paraltela, cum ficreliqua duolaterainutrogs triangulo, ex
propofitione fecunda hutus, per ductam-parallelam proportionaliter fecta {int,
hacpropofitione bis ufurpata(funt enim duo triangula: )& parallelogrammilate.
raper has duas, fefemutuoin diametro fecantes rectas lineas , expropofitione s

¢
ia

f

quinti,proportionaliter fecta érunt. Quiaautem diuifee quantitates ptoportiona,
3¢§, ha:_compjoﬁtazgtiﬁ, ex propofitione 13 quint,proportionales funt:partialiunt
igitur paralelogrammortim titruncp,ex permutata ratfone cumipfo totali paralle
logrammo laterum proportionaliirm erunt. Praterea,quoniam linez,in diaimetro
parallelogrammi fefe mutuo fecantes , oppofitis fuis lineis, ex ftructura parallela
fant:triangula partialia {ingulafuis totalibus,ex fecunda parte propofitionis 29 pri
mi,totiés eam, quoties opus fuerit, repetendo, zquiangula,; atq ffatim etid totale
parallelogrammum utrigs partiali parallelogramme zquiangulum erit:proportio
nalium deindelaterum,ex 4 huius,eorum quee circa gquales angulos. Et quia pro
portionalium laterum:{imileigitur utruncp ipfi toti per definitionem, quod eftno
tandum.Sed quoniam,qug eidem retilineo fimilia,illa & inter fe fimilia efle,pro-
pofitio 2« huius teftatur,& hxcipfa partialia parallelogramma,eademratione, in.
- ter fe {imilia erunt, quod & ipfum notandum. Conftatautem fic tota propofitio.
Omnisigitur parallelogrammi, quz circa diametrum parallelogramma, tam todd
quamipfaincer {e {imiia fint,quod demotiftrafle oportuit. -
. FPOTAShE, Ke i ¢ .. o
T Jbogim e0Bupdunpem,Speoiop,uy éNva 7l Jbogen Toop.p wipovsildy,
. erorosiTiO  XXWV.&
Dato reéilineo, fimile, & alij dato quale; idem conftituere, - -
* - Diucbusreilineis datis,propofitum eft,tertium, quod uni quidem ex datis fi.
mfle,alteri vero rectilineo xqualefity defcnberé.Rtéﬁlineoli;um utroginfia nialﬂ‘
- I P 3 guia
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gulafoluto,adunirm atus Mliusreilinei , cui debet fieri tertium fimile, tamramgg
e i s on T - adreCtamlineam datai,per
T - propofitionem 44 primiin”
, dato lalterius reclilinei uho
R ( anggulo, tot parallelogram.
Huic / xquale mag,u in quot-xt)riangulagir;em
- prius rectilineum folutum
eft, unicuicp fcilicet triangu.
lounum zquale,ordine prae
tendantur, et erittotism com
K- IEDE 3 politd toti priori re@ilineo
Vel contra,inueniatur,&c. zquale, - Eodem modo ad
. unym hyiys totius compofitireGilineilatus,quod feilicet lateri, in reGilimeo fiant~

a

to,minimé eft oppofitum,per eandem 44 propofitionem, tot parallelogrammra,
f}. qﬁ,ot niangula‘:\ll)termn repai_lineum diuifum eft, unicuicg {cilicer unt 2quale,in
priorirectilineo angulo, pratédantur. Eritatitficillud huius totius parallelogrimd
tatus,atq prioris parallelogrimi defcripti,quod fcilicetin rectilineo fumptd eft, ex
Prop. 14 primi adamuflim unalinea. Medidigitur proportionaliinter dictalater:
per prop. 13 huius,inuenta,ab ea tandemrectilinett,quod it priorirectilineo fimi-
le,fimiliterép pofitum,per propofitionem 1 huius defcribatur : & propofitionifa.

‘tisfaGum erit,qnod fic demonftratur.Quo-
niam tres fimt linez proportionales, dua,
rum nimirum parallelogrammorum, qua
duobus rectilineis , utruneg utrip, equatia--
funt,duofatera, & media inter ealinea pro-
Jportionalis inuenta, cum ab harum prima,
atq etiamfecunda, fimilia,{imilitergs polita
rectilinea defcripta fint:prima ad lieam téx
tiam erit, ex corollario propofitionis uicefi-
-mz fecundo, utquod a prima, ad id quod 2
fecunida fimiliter defciiprum eft reiline.
Etrurlus, quoniam parallelogramma, quz
=, T - fub eodem vertice funt pofita, ex prima
’ = "' 118453 huius, in fuarem bafium funt ratione:quam
tationemigityr habet recilineum primym,ad id quod ex propofitione ;:' iamde,
;. ° . Lo ) ’ ’ mp tum

N~

Fi riorifim¢
1R pofieront
zqualis,




i?rip‘tuﬁi eft,dl

oy , RN RS
| am eandem habet etiam, ex propofidone undéctina ‘quihti ( dud
enim rationesunifunt exdem)parallelogrammum, priorirectilineo zequale, adid -

bl
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-quod pofteriorirectilineo zquale eft,parallelogrammum, atep ex permutata ra-

tione deinde,per propofitionem 16 quin

ti, reGilineum ad parallelogrammum ut
re&ilineumad parallelqgraﬁl?ﬁum‘ S:d
quiareilineim in priori cdllatidne, eft

quale: & in pofteriorific, propterratio.
num {imilitudinem, reilineum fuo pa»

 Figurapofteriorifimilis
_ & priori 2qualis: .
rallelogrammo aquale erit. quare &
. rectilineo alteri, huic parallelogrammo

" autem & priorifimile. Duobusigitur retilineis defcriptis,tertifiiam, uni quidem -

aquali,idem recilineum gquale erit. Eft

fimile,alteri uerd gquale, idem rectilineum defcriptum eft. quod feciffe oportuit.

oAd

g 85 0 B
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PROPOSITIO ' XXVIL

- Sia parallelogramma parallelogrammumauferatur,, & fimiletoti &
fimiliter pofitum, communem angulum habens ei: circa eandem diame-

trum eft toti.

eferibatur p-aral‘lAelquramnim‘ab eo deinde aliud, fibi fimile ﬁmﬂicerép pofi-
tum, conmunem etiam cum totaliangulum habens, parallelogrammum aufeta.

Ablarum

tut:dico,ablatum circatotalis parallés

. ogrammi diametrum confiftere. Su
mit hacpropofitio fuam demonftra-
é . tionem ab abfurdo illo, Partem fuo
2 rtoti,uel ¢contrd, Toti fuz parti xqua-
fem effe, hoc modo. Ducaturablath
parallelograthmi diameter, abangu-

3

?

¢ 1o, quem cum totali communemha-
bent incipiendo. Quod{ihzc, ultes

rius continuata, diameter etiam pa+

. F ;

rallelogrammi totalis fuserit:uerum eft quod dicit propofitio.Si uerd non, ducatur

abeodem communi angul'o,ﬁ poffibilefitlinéareaalia, qua fit rotalis parallelos

grammi diameter:punc;

granymi ablati.linea, quz per ablatyri parallelogrammum tranfeat, & infuper Cll)uo
. ~ , us

o deinde interfectionis;huius diametri & lateris parallelo

fuo parallelogrammo , ex firuchira -
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: citetur, Et quoniam parallelogram.

SEEERE R .
e, g h‘vpotheﬁ,quod uer6 iam formatum
' ) - | .eltex propofitione 2 4 huius, totali
€ v o o o g parallelogrammo fimile eft: utriu{cp
v e, igitur circa xquales angulos latera,
9 ‘. ex definitionis fimilium figurarum
e conuerfione bis ufurpata,atcg propo
*,| * fitione t1 quinti inter fe proportios
nalia erunt. Quiaauté una & eadem
finea,illa fcilicet quaeutrifg eft latus commune,ad duo reliqua horum parallelo.
graminorum latera,uel contrd (prout quidem in demdfratione proceffum fuerit)
hzcduo ad cofnmuneillud lacus,unam & eandfgm rationem habent:haec ‘c_luo relio
ua latera,ex priore uel pofietiore parte propolitionis nona quinti,inter fe xqua.
;}a erﬁr,lox’xgil?s breuioﬁ?uel contra,quod e&in;po(ﬁbﬂe. ProPter illud al‘)fur.dum
igitur bzec duo parallelogramma , ablatum feilicet & totale, his propofitionis hy.
pothefibus circa eandem diametrum confiftere neceffe erit. Sid parallelogrammo
igitur parallelogrammum auferatur,&c.quod demonﬁraffe oportuit.

_ NPOTASIE KZ.
Hoirwp 7% e vl albrl swbéap BapaMougop ﬁaMuk%o?yy&)p,
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a \ PROPOSITIO XXVIIL

" Omnium, circaeandem rectam lineam proiectorum parallelogram.
‘morum,eorum qu fpecie deficiunt parallelogrammis, fimilibus, imili.

ter( pofitis ei, quod a dimidialinea defcribitur : fi deficientia conferan-
tur, erit quod ad dimidium proieGtum et,& fimile fumpto exiftic, om.
nium maximum, ‘ E

Senfus propofitionis eft. Sieidem rectzlinew applicenturaliquot parallelo.
gramma, unum quidem ad ipfius rectz medietatem, alia deindead ipfamre@am
utcuncp.quz tamen {ingula , ad completionem recize, deficiantin parallelogram.
mis,fpecie fimilibus & {imiliter pofitis,ei quod ab altera medietate defcriptum eft:
quod tum medietati applicat@t parallelogtammum omnium maximum {it. Recia

. ST Lo - igiturlinea data, ea primi
bifariam fecanda, atgab
. ‘ una eius medietate,paral.
25 co lelogrammum utcunque

é « ; defcribendumeeft. Abal.

: 3 : tera deindf reCt medie-
. tate parallelogrammum

8 4 _ -4 . unum, duouero uel plura
: 16 o parallelogramma alia , &
uarijs, ad plasitum fumptis, diuife linez partibus, quz fint medietateipfiusredie
uel longiores uel breuiores defaribantur.efto tamé quéd fingule in parallelogram

mis ef,quod primo ab una medietate divifae defcriptum eft, fimilibus,deficiant. Dj

coigitur,

morum utrungg,ablatum quidem, ex
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‘coigitur; quod tumfi deficientia conferantur,id quod 3 media dcfci:;p'tum eftfay
rallclogrammiym,omniummaximum it Com enim illa,if quibus ad rétampo.’,
fira parallelogrammadefictunt, {imilia inter fe;alterum item alterius fit ablatum,
unum deindeangulum communerh habeant:circa eandem diametrihaec,ex pr=-
cedenti propofitione 26, confiftunt.qua igiturlucta figuraitem defcripta,utfcili.
et MaAngsuare appareant, demonfiratio fi¢fuccedet. Quoniam fupplementa
omnis parallelogrammi inter fe zqualia funt, 2equralia infuper vel aliquod commu
ne xqualibus additum , 2equalia proueniunt, Btrurfus, quoniam quz fub eodem _
uertice funt parallelogramnid,fi xquales-bafes habuerint,equalia interfe funt,ee

R

L ]

3 : 9 6 3

ordine roceéendb, cum duo uni zqualiafint, 2qualiumuno pro altero fumpto;
unum fupplenentum tandem cum altero {imili, partialiei, quod ad medietatem
rectx ponitur, panallelogrammo; zquale erit: s igitur zqualibus altero fupple.
mento adieGo:ipie gnomon, quifcilicet, propterzqualitatem parallelogrammo
rur, pars eft eius quoda medietate altera deferiptum eft, parallelogrammi, alterd
* parallelogrammo zequalé ert:totum igitur eo maius, Omnium igjtur circa ean.
fk'-" diametrum, X ¢, quod demonfirafleoportuit,~ -

‘ o L ALITER, ,

. ' Sitturfurd reCtz linea medietate defcriptum parallelogrammum,inmedietaté
altera defiaens,abipfareta uerd parallelogrammum aliud, quod deficiat in paral
kelogrammo {imili ei;in quo 4 medietate defcriptum defecerat. efto autem quod it
tudaleeram fic priori defcripto patallelogrammo altius: dico ergo adhuc, id quod

-d medietatereCte deferiptumleft parallelogrammum, imaius e%le, &¢. Quoniam

‘enim illain quibus ad reGtamlineampofita parallelogramma deficiunt, utinfupe

- — -~ . riorifigurationefefe habent,

; : ~ .| du@adiametro,aliaetiamre
Qa linea propterfupplemen

-ta accedente, demonfiratio
fic fuccedet. Parallelogram-

q- e < - ma,quorum unumeft paral.

AP ¥ g TN lelogrdmi fpacij fupplemen.
: . .tum;hab@s prolatere,lineam
| - ‘medietatire@x zqualem, 2t

5 3 8 J  terumuerd quodhuic contis

. , T * nuammeft,cum 2quales ba-
feshabéant,zque etiamalta fint: eruntillasex 36 primi, inter fe zqualia, Brquia
IO . Qg etiant
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gedathggtallélogfamiﬁér@ﬁ; fupplementa omnis parallelogramaifpacij, interfe

- =qualiafunt,cum duo uni zqualia,illa & inter fe xqualia efle, ex quadam commu

ninoticiareceptum fit,ab horum gqualium uno parallelogrammumsperquod dia

. meter tranfit,ablatum : id quod relinquitur; alteri zqualiit ineequale erit. Quod fi

tandem-his inzequalibus id, quod alrerum eorum adcomplendum parallelogram.

. mum,d medfetate diuifze defcriptum, defiderat,ex 2quo adiectum fuerit,cum quz

ficproueniant,ex communi quada noticia inter feinzqualia fint, majus aytem eq-

rum,id quod amedietate defcriptun eft, parallelogrammum,minus uero alterum

,arectadata, &c. defriptum, conduditur propofinfin. Omnium igjtur circa ean-

‘dem retam lineam proiectorum parallelogrammorum, eorum quz fpecie defis
«ciunt,&c.quod demonttrafle oportuit, o '

Figura hujus propofitionis geometricaalia.

! -

vy L

5L

|? !

4
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Habet haec figura quatuor retilinea,unum quidem ad medietatem duGx préd
ieGtum, tria deindealia,utoportuit,ad aliquam datze partem. Et quialingulaad to
tius datere@z completione inaliquo reQlineo deficiunt totifimill \dico igjeur,
quod ad medietaté comparatum eft retilineum,unoquoq ex reliquismaius effe,
Id quod praeter feome_t,ric'am rationem uelinnumeris patet,atque ob idvgiamhxe
figurapoficaeft, e
. A .. WPOTAZIX KHe "0 o
- Toga- vl Job&iowy eibeinp o Jbégrm at}dv}fo’eyp.m S iaop ﬂgm?\éj;fuw-
Loy Dufarap, MEnepida TANNAGYpikp v, b pt0im Brm 7 Jbbgim,
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. : PROROSITIO  Xxvil. “

Ad datam rectam lineam, dato rectilineo zquale parallelograit.

mum comparare deficiens fpecie parallelogrammo , quod fimile exiftak
re@ilineo dato, ‘ ; . -
‘ W . CAVTIO. o ‘ ‘
. Oportet autem datum reGilineum, cui 2quale comparandum ¢ft;
: . . non
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nonmaius effe 20, quod ad dimidiam comparatuf fimilibus uidelicet exi
ftentibus , deficientibusfpecie, inter fe, ¢o nimirum ; quodad dimidiam
comparatur,ei quod fimile fpecie deficit exiftente fimili, ‘ ’

- Quoniam enim,ut habet propofitio precedens 17, fi qua parallelogramma ad

- sectam quandam lineam comparata fuerint, qua fingula ad completionem reciz
Hdine d&ciunt {pecieparallelogrammis, fimilibus fimiliterg pofitis i, quod 4 di.
midia defcribitur, cum quod ad medietatem rect comparatur, ex propofitione
racedenti zz omnium maximum {it: hinc ergofactum eft, quod huic 23 propo.
Etiom’ hac cautio ranquam obferuatu digna adiecta fit. Nunc igitur quantomad
‘propofitionem. Requirithacpropofitio primo rectamlineam,deindeuerd duo
Re&ilineadata rectilinea: proponitautem,quomo

=quale fimile doad datam retam comparadum

. S oo it parallelogrammum, uni rectili-

.neo zquale, quod minime maius

exiftat ad medietatem reCte com.

parato, {imilibus exiftentibys fum-

ptis, ficutad completionemreéiz,

_ fpecie parallclogrammo deficiat, at

teri reGtilineo exiftente fimili. Re&aigiturlineaacredtilineis
datis , ipfareGta primam bifariam fecetur , ab alterutra deinde
reCtz medietate rectilineo, quod alteri ex dato fimile exiftar,
per propofitionem 18 huius defcripto,d quoid deficierad com
pletionem rectx, etiam cOpleatur: & eritille defectus alteri rectilineo, gt 4 Secoudy,
‘ y  autzquale,aut eo maius.Si
1 =quale, factum erit propo-

4  fitum: parallelogrammum

, nimirumadrédtam datam,

6 . unirectilineo dato zquale,
12 deficiens fpecie parallelo-
grammo,quodalterf dato retilineo fimile eft,comparatum. Quod i defectus ille
alterorecilineo maior fuerit:& quod 4 reGtx medietate,per propofitionem 15 de
Re@ilineadata feriptum eft re@ilineum, pro-
zquale. Gmile pter qualitatem, eodem alte.

~rorectilineo maius erit. In qud
/H:n: / igitiirexcedit, tali excefluipa-

¢
R

rallelogrammum, quod etiam
utipfum totum alteri dato {imi
Iefit,per propofitionem 25 hu-

- fus deéferibatur, & erit {llud cit
.re@ilineo dato uno, igm toti
: . parallelogrammoequale: totd
X Exceffus,8¢c. etfam per fe, ex propofitione
o T 21 huius, imile : Jaterum igi.
tur,qu habet ¢irca 2quales angulos,proportionalium. Et quonii huictoti, quod
fcilicet dato uni e@ilineo fimile,ad medietatem etiam re@a pofitum eft, alterire-
ilineo cum iam defcripto parallelogrammo zquale eft : erit contra, hoc totum
lelogrammii iam deferipto folo maius: quare & illius,quam huius,lateralon
giora.Inlongiotibusigitur brevioribus zqualibus fignatis, compleatur parallelo-
grammunm: eritép illud ei , quod per propofitionem 2 5 defcriptum eft, parallelo.
grmmozquale: ipfi infuper tori ex propofitione 21 hujus, fimile: circa eandem
G s Qq 2 igitux

e
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igitgr diametrumbhec, pastiale nimiram & totale parallelogramnitim exx¢ huius
L e confiftunt. Ducatur ergo dia-

. , /"1 meter,&defcribatur figura. Ee
- SN : 4 quoniamtotum hocparallclo.
> S _ grammum retilineo uni,& ex

S £ o 7 - - ceffui 2quali defcripro paralle.
Togrammo,eft zquale,aflignatum uerd th eo parallelogrammum, exceflui equale,
cum ex communi quadam noticia,{i ab qualibus 2qualiafubtrahantur: & ea que
relinquuntur 2qualia fint:fubtra@ione igitur facta,gnomon , qui exuna partere-
linquitur,rectilineo cuidam,ex altera parterelicto,zqualis erit. Sed quia ipfi gno.
moni;ut ex primo libro facile colligitur,2quale eft ad rectam comparatum paralle
logrammum:quarc ex communi quadam noticia,eidem relicto reciilineo hocpa-
rallelogrammum zquale erit, deficitg {pecie parallelogrammo, ad complendum
totum, eo quod eft alteri rectilineo dato fimile. Ad datam igitur rectam lineam, da
torectilineo,&c.quodfiérioportuit. R
< .. NPOTAZIS  Ke.
Daparlos bbeioep eib&iap, vif Jobgrn vibvysippm, ivop BaNwirdppag.
pop Wabaéip, "Tw6RdMop sidkt TyaMuA)pi e @, 6420t T8 dbbegim
PROPOSITIO X XIX.
- Ad datam rectam lineam dato rectilineo aquale parallelogrammuym
comparare,cxcedens fpecie paralle!Ogrammo,ﬁmili dato, '

Ethzcpropofitio, utprecedens 25 duo rectilinea, & rectamlineam datamre.
«quirit. Proponitautem , quomodo ad datam réctam comparandum fitparallelo-
mmum , quod quidem ipfum effet unireCtilineo zquale:exceflus uerolipfius,
qui eft ultrarectam lineam,alteri fpecie fimilis-ReRaigitur linea acrectilineis da.
. Redtilinea data tis, ipfa reta primum, utin prace.

=quale: fimile dente, bifariam fecetur: ab alterutra
oA o deinde reCta medietate parallelo-

/ grammo, uni ex dato rectilineo fimi
—Haae, Ii,per propofitionem 18 huius,defcri
to, aliud deinde , quod & ipfim
mepto rectilineo fimile fit,iamuerd
, \ defcripto cum rectilineo dato altero
aquale exiftat,perpropofitionem 25 huius defcribatur:hgcigi
tur,quad fcilicetiam deferiptum eft, & prius pofitum,cumuni
fintreQilineo fimilia, ex flruQura, inter fé etiam , per prop. 2,
fimilia erunt,acfimilis rationis latera circazequales angulos ha
. . bebunt. Erquoniam ynum altero parallelogramo,ut totumfix
arte,;maius eft: & lateraillius quim huius parallelogrammilatera Iongiora érunt.
grmipnbus igiturad fuarum longiorum quantitaté continuatis,parallelogrimo
- etiddeinde cOpleto:quod {ic defcribitur, ei,cuius longjora funt latera,xquale,atqp

etiam ﬁmﬂe;ﬁt: quare & alteri deferipto, cuius mmtum la;é_fa continyata fime,
: N - oL . x

“worannl
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ex 2r huius fimle : circa eanden'igitur haec duo patalfelogtamiha diametrum, ex
propofitione 26, confiftunt, Ducatur igitur diameter,& defcribatur figura. Et quo
niam totum hoc parallelogrammi fpacium , fuo gnomoni & alteri parallelogram-

- mo ad medietatem retae comparato,ut fuis partibus, eft 2quale, zequale etiam ex
communi quadam noticia; huicalteri parallelsgrammo & unireilineo , ablato
deillis communi: & reliquus gnomon,ex una parte, re@ilineo aqualis erit. Cum

- igitur fupplementa.omnis parallelogramifpactj,ex propo. 43 primi. cumég etiam

parallelogramma, {uper zqualibus bafibus in eifdem item parallelis conftityta, ex

36 eiufdem, inter fezqualia {int : huius memor, quali pfo 2quali, hoc eft,loco

gnomonis ipfo rectilineo,fumpto,res tandem concludetur. Ad datd igitur reGtam
lineam dato recilineo,&c.quod feciffe oportuit,

RPOTAZIS, A

Tl &Gy o8y wepeeo pugilin, diupop gl ooy Adyop Teudp.
' PROPOSITIO _ . ii.x_X,..

Datam retam lineam terminatam, per extremam ac mediam ra’
tionem fecare, : S

~ Proponithzcpropofitio idem quod in fecundo propofitio decima, fubalsjsta
" men uerbis. Sitigiturrectalinea terminata data, atqg propofitum , eam per extre-
mam & niediam rationem fecare, Defcribatur igitur, per propofitionem 46 primi,
. dre®adata quadratum,adlineam deinde,rectz datz as¢ dplds infiftentemalter.
- utram,parallelogrammum, quod ipfi quidem qua
drato @quale: ultra uerd quadratumde eo profe-
Gum, eidem quadrato etizm fimilefit, per propofi
tionem zp comparetur. Et quia per huius paralle.
. logtammi alterum latus, quod fcilicet per quadra. °
Daza | recta s . tumtranfitrecta data,utiuffum,divifa eft:propofi
: — — tioniigitur fatisfactum erit: demonfiratio deinde
, | Logior |breuior | hocmodo colligenda,Quoniam enimd rea data
: : deferiptii, quadratim eft exfiructuna: quadratum
igitur eft & id, propter {imilitudinem, quod ulera
quadratum de parallelogrammo porrigitur.. Et
Lo * rurfus,quoniam parallelogrammum, ad atus sjres
o . @z datz conterminalé, ﬁ:;propoﬁtionem 29 aps
. plicatum,quale eft,ex ftrugtura,retz datz qua.
4 . drato : igjtur eo quod hec duo zqualia commune
! habent,deijs ablato,& que relinquuntur,percom
' Portio lon, J so — 4  munemquandam noticiam,inter fe ¢qualia erunt.
" bregior 12— J 3o  Sed quiafunt etiam 2quiangula: latera igitur eo.
. o rum circa zquales angulos, ex priore parte propo
fitionis 14 huius,reci tocé proportionalia erunt, Quare, cum quadratorum latera
ex definitione, intex fe zqualia fint, parallelogramma infuperlatera oppofita, ex
‘propoﬁdone 34 primi, zquah'a; interfehabeant: ex definitionelinez, extrema &
media ratione diuife,iam infertur propofitum,quod fcilicet recta data, extrema &
mediaratione diyifa fit, quod fieri oportuite o
Exemplum innumeris:
- Sittotus numerus .
T e e ow m¥e
' . . T ‘ Qq 3  Portio

portio
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. PROPO.SITIO. - .XXXI. e

; .in-re&anghiiétriangul{s_:qua:,ab retum angulum fubtendente,fates -
refpecies deferipta fuerif, eaxqualis eft eis , quac fimiles fimiliter pofi.
vee's lareribusrétunangulum continentibus defcribuntur, - _—

Eftha¢propofitioaliquanto generalior,& latius fe extendit quim quzeftin

primo quadragefimafeptima,cum ha¢ de quadratis tantum, illaverd deomnisge
nerisrectaruin linearum figuris , modo fimilis delineationis fueririt, intelligatir.
Sitigitur triangulum rectangulum , ab illius etiam unoquoque fateré réilineunt
defcriptum,primum quidern dlatere imo,ut lubet,d reliquis deinde reliqua, quem -

~admodum docet propofitio.1g: dico ergo, reQilineum lateris quod fubtendit ani
gulumrectum,reliquis duorum latérum reilineis aquales effe. Dacaturab angu
{o ariangulirecio,per propofitionem 1z primi,ad bafim' perpendiculatis. E¢qué. -
niar partialia defcripta triarigula; per propofitionem s huius, & toti, & ipfaintey
fefimilia funt : zquiangula igitur hzec, 8 latera circa @ qtiales angilds projportits -
nalia habebunt.failicet;{icut fe habet fubtendens recii totalis trianguliad utrun
circa reCtum angulum latus,{ic & in utrogy partiali triangulo,reo angulo fubten
fa,ad utrungg alterum.Sed quoniam tribus retislineis proportionalibus exiften.
tibas,cum, per corollaritm fecundum propofitionis 2¢ huius,@tima fitad textiam,

S ut -
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utqua prima ad‘ﬂlam}%lgife;qnda,fmﬂis; {imiliterGppofitatpécies defcribitur,
ratio , eodem corollario bis ufirpato, conuerfa infiperratione & illa bis fumpta,
cum {ex quantitates appareant, quarumprima quidem adfecundam eft ut tertia

18

+

ai;luamm,quinta uerd ad eandem fecundam utfexta ad quartam,atcpita,per prd
pofitionem 24 quinti,prima cum quinta ad fecundam, {icut tertia ciifextaad quan
titatem quartam : ficut prima cum quinta fecunda, ita & tertia cum fexta quartae,
gquantitati qualis fit; hincpropofitionifatisfaitexit. In criangulis igiturrectan..
gulis,queaab reGtum angulum fubtendente latcrefpecies defcriptafuerit,eazqua ..
Iis eft eis, quz fimiles fimiliterép pofitee 4 lateribus reCtum anguluin continentibus.
defcribuntur. quod demontftraile oportuit: B S

 ALITERS

. ‘Fi%zrz,érg&angu]iqianguiiia,tmbus defcripta,funt,ex hypothefl; inter fefi.
thiles: 8 quoniam fimiles figura, ex corollario propofitionis 10 huiusfecundo, in:
duplicataratione funt fimilis rationis laterum ;habet uerc & quadratumad qua.
dranmm fuorumlaterum. duplicatam rationem : 8 rectilineiigitur ad tectilineuh,
gxpropofitione 11 quinti,ut quadrati ad quadratum ratio erit, Hacficomniabis . |
ylurpata,cum etiamiam fex quantitates, quales propofitio 24 quinti requirit, ap. -
[pareant,per eandem & propofitionem quadragefimam feptimam primi, deé trian.
gulisrectangulis expo tam,infetm_tmdempropoﬁtmnd' L Alia

- ~
.
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PROPOSITIO X X XIL

Siduo triangula,duo latera duobus lateribus proportionalia haben-

‘tia,fecundum unum angulum compofita fuerint,fic ut proportionaliail.

. lorum latera parallelafint; tum reliqua illorum triangulorum latera in

're&am lineam erunt. ‘ R ' :

-Sint duo trfangula qualia ha¢ propofitio requirit, quorum unius duo latera il
, -fam,quam dyo alterius trianguli latera rationem conftituant. Hec autem applicen
tur fecundum unum eorurh angulum fic,ut latera rationis in uno,duobus lateribus
rationis in triangulo altero fic parallela:dico,quod tertium unius,& tertium fatus
triangulialterius, adamuflim unam lineam ¢onftituant. Quoniam enimlatera ra.
tionisin uno,lateribus rationis in triangulo altero,ex hypothefi;funt linea paralle
l,cum n eas etiam cadatrecta quzdamlinéaalia, unum fcilicet ex parallélisla.
. " tust at cJaMaf ayvin, ex prima parte

- propofitionis 2 primi,interfezqua
les erunt. Eadém igitirpatte bis ufie

. pata: &anguli quiin utrogs triasigu.
 lo inter propottionalia latera conti.
nentur, ex communi quadam noti-
cia, interfezquales erunt:: atqp dein.
detriangulaipfa, exprioreparte pro
pofitionis ¢ huius zquiangula, tan.

* dem duo anguli ad tertium unius,,
duohusangulis ad tertium latus tri-

. o _anguli alterius,quales erunt. Duo.
busigitur xqualibus his,utri hi fuerint,angulis,anguli coalterni, qui & x’pg,ut iam
emon.
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demvnftratum eft’ inter fezquales funt, additi - & duo duobus, duoinquaman.
guliinunotriangulo,duobusextraillud-equales erunt., Addito infuper his zqua-
tibus angulo quodam communi, tertio {cilicet huius trianguli angulo: tres in trian
gulo angulitribus alijs 2zqualés erunt.Sed cum omnis trianguli tres anguli interio

- rés,ex corollario propofitiohis 32 primi,duobus re@is equalesfint: & alfj tres duo
busredtis angulis 2quales erunt, Quoniam autem ad aliquam rectam lineam quz
eft,unum ex parallelis latus,atqp ad eius pun&um,quod eft commmunis triangu.
forum copula,duz rez line=, tertia nimirum duorum triangulorum latera, non
ad eafdem partes ducte, deinceps fghabentes angulos duobus rectis zquales fa-
«ciune:in dire@um igitur,ex propolitione 14 primi, hzc duo tertialateraunalinea
-erunt.Si duo igitur triangula ; duolatera dyobus lateribus proportionalia haben.

- tia, &t quod demontftrafle oportuic,
‘ ' "EPOTASIS AL _ o :
_ Eprpisloviswindons,ol ywvigu 7 arbp Adyop xwai 1oiis moip6eis e’ cp
PePingory, iovh Te 7i€os Tois wpreoig,iouy Te 7i0s Todke TEUPEJeious ot Pefrs
i, Errd ngd of Budie, sire 71he bis XQTeoIs quwiswepSyor,
S _,PROPOSITIO XX X I, : .
~ Inzqualibuscirculis, angulis eandem habent rationem ipfis circumfe
rentijs fuper quibus conftituuntur, illi fue ad centrum fiue ad circumfes -
, - rentias conflitutifunt:Infuper yerd & fectores, ad centra conflituti,
{. Habethacpropdfitio partes duas,requirit circulos 2quales,& dicit:Siin zqua
-Iibustirculis anguli pofiti fuerint, illos eandem quam ipfze circumferentiz A qui.
bus deducuntur rationem habere, fiye ad centra illi; fewad circumferentias pofi
fuerint. Infuper quod etiam fectores ad centra, illam, quam wel anguli vel circum-
ferentiz,rationem habeant.Defcribantur igitur 2quales circuli, duo uel plures, in
fjs etiam anguli pondntur, ad centrafive ad circumferentias deducti: dico, quam
ipfze circumferentize, illam eandem & angulos, ad centra fiue ad circumferentias
deductos,ration€ habere:dico infuper,& fectores,, quiad centra pofitifunt, llam
eandem,quam uel circumferentiz uel anguli, habererationem. Signenturin uno
“circulo ordine quotcunque circamferentiz, ei quz fubtendit angulum in circulo
coriftitutum, zquales: & hoc qaidem,ex propolitionezsitertij,officio circini,eofé
-cundigh quantitatent recta qaameadem circumferentia,fi fubtendi debeat,requi

rit, exténfo,atq extremitatibus harum fingulis, re@islineis cum centro funciis;
hocidemi;fecundum illam uel aliam multitudinem , fiat etiam in circulisalijs. E¢
t;uoniantxquales funt, exftrututa ; circumferentiz intet fe; @quales autem cirs
e et s crcym : comferentizy
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cumferentiz,ex propofitione 27 tertij,in 2qualibus circulis,zquales angulos fidy
‘tendunt: & ipfiangulific interfe zquales erunt, Sicutigitur inunoquogp circulo;.
circumferentiaruin aggregatum ad unam,illam {cilicet, qua in eodem circuloans
gulun fubtendit,eft multiplex: fic & angulorum aggregatum ad ill& eundemane.
gulimultiplex erit. Quare i circumferentiarum aggregatum in uno,gquale fuerit
aggregato circumferétiarum inalio circulo,uel maius uel minus eo: & angulorum
aggregata eodemmodo fefe habebunt. Suntautem iam quatucr quantitates,dug.
feilicetanguli ad centra pofitihorum deinde angulorum circumferentiz fubtenfe,
quarum cum prima & tertiz aflignate multiplices 2qualiter fe habeant, in adden

do,minuendo & zqualitate, refpetumultiplicium,, quz ipfis fecundz & quarte.

- aflignatz funt:erunt il quantitates,ex definitione 5 quinti,in eademratione, pri
ma fcilicet ad fecundam, ut tertia ad quartam, circumferentiarum nempe, ut angy.
_lorum ad centra pofitorum,ratio. Quoniam autem ad centra deductorum angulo
rumratioea eft ex 20 tertij,& propofitione 15 quinti, qua eft angulorum quiad
circumferentias dedudti funt, cum duz rationes eidem ézxdem, ipfa ex 11 quind
interfe eedem fint: prior propofitionis parsiam manifefta erit. Pofterior nunc,
quod & fectorum ad centra,ut circumferentiarum {it fatio,fic demonfirari poteft,
Maneat prior difpofitio,linearum deinde ipforum fectorum extremitates, quasha

bent, utercpin fua circumferentia,lineis reclis coniungantur. Hocidem fiatexal,”

tera parte cum fectoribus proximis, & fignentur in quatuoriftis circumferentijs
uelarcubus,quatuor punctautcungg,atqgab fisad corum arcuum fines retx lineg
ducantur. Et quoniam quz ex centro circuli ad circumferentiam ufqp egrediuntur
reQzlinez, ex definitione circuli, inter fe funtzquales, cumficin utrogp circulo
duo triangula appareant, quorum duolatera unius,duobuslateribus in triangulo
altero funt aqualfa,angulus etiam inter illa,angulo, utiamoftenfum eft, zqualiss
& tertium latus tettio lateri; totum deinde riangulum totitriangulo, ex propofi.

tione 4 primi,zquale erit.Et quiatertia hosum triangulorum latera inter fe zqua.
liafimt, zquales uerd rectilinez in 2qualibus circulis , ex propofitione 25 tére,a.
* quales circumferentias auferunt,maiorem maiori, & minorem minori,{i inutrogg
circuloutriufqp etiam rectz linez arcis d toto circulo fubtrahatur: quarelinquun
tur circumferentize,per hanc eandem propofitionem,inter fe zquales erunt: quare
& anguli,qui fuper illas circumferentias deducuntur,ex propofitione 27 tert,in-
ter fe 2quales. Setionesigitur;exdefinitione.fimfles:atque deinde etiat, cum fir.
per zqualibus recis conftituta fint,ex 24 tertij,inter fe zzquales. Eft autem & trian
gulum triangulo xquale:totusigitir feGtor.totifetorizqualis, atq idec & feGiow
res inutrogp circulo tandem omnes,inter fe zquales erunt. Quotuplexigitur eftin

og circulo citcumferentiarum aggregatum ad unam,, illam fcdlicet , qua m

[ : v
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dem citculo fe@orem fubtendit,tam multiplex eft etiaam fe@orum aggregatumads
iameundem feCtorem.. Ergo ficutfehabet prima exillis quatuor, ad tertiam , in:
addendo,minuendo, uel qualitate:ita & feciida erit,re{p eCu quantitatisquarte,
Suntautemiam quatuor quantitates,duo fcilicet feores ad centra pofiti , horum
deinde fectorum circumferentiz fubtenfa , quibus cum prima & tertiz, fecunda
item & quartze 2que fincaflignate multiplices, erunt ill quantitates , ut fuprd, in.-
eadem ratione: prima fcilicet ad fecunidam, uttertia ad quartam: hoceft, Secto-
ram ut circumferentiarum,uel propter fimilitudinem,ut angulorum ratio, In circu
lis igitur zqualibus,eadem ratio angulorum eft, que circumferentiarum fuper qui
busconftituuncur , {iue ad centrafiuead circumferentias conftitui fine, Iidemdp
eCtores, quiad centra confiftunt.quod demonfiraffé oportuit. :

: . NOPITMA, - |
- Kaudirop,om @.és 5 Busde 7 T Buta, 007t Wy yoovie 7% 'Tl‘:"‘ymwlm
. ..+ COROLLARIVM, .
Etmanifeftum elt, quod ficut fector ad feQorem:ita &
. angulusadangulum.

FINIS LIBRI §EXTL

16 4NNES SCHEVBELIPVS
o . candido Liedforé . S. .

‘Habes im,:'éndide Le&or, fexlibros geometrie Budlidis priores, ex
tradicione noftra, una cum regulis Algebra. Quod fifortéinaliquibus
{ocis hallucinatifumus (id quod it iocha&enusinufitato ac lubrico des -
monftrationis genere facile accidere potuit)quia tamen paffim multain.
uenientur, qm%usoblc&ayc fefe ftudiofus harum rerum poterit, lapfus
in hac renoftriapud te facile,ut {pero,ueniam merebuntur, Qudd fi cans

dorem & iudicium noniniquum his adhibitum animaduertero,
pofteriores etiam nouem libros pari ftudio illu.
frare conabor,tecum§ commu-
nicare fideliter.

- BaSILE4E, PER 104NNEM
‘ Heruagium;Annofabutis bamane M, D, L.
Menfe Scptemibris
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